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CHUONG 1. PHEP DOI HINH VA PHEP PONG DANG TRONG MAT PHANG
BAI 1. PHEP BIEN HINH
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Dinh nghia
Dat van de: Trong mat phang cho duong thiang d va diém M. Dung hinh chiéu vudng géc
M’ ctia diém M lén duong thang d.
Ta da biét rang véi modi diém M c6 mot diém M’ duy nhat 1a hinh chiéu vuong géc ctia
diém M trén duong thang d cho trwedc (hinh 1.1).

" M = F(M)
¢ @ Hign vach néi MM
g f
°
M
Hinh 1.1

Ta c6 dinh nghia sau:
Dinh nghia: Quy tic dit twong itng moi diém M ctia mdt phing véi mot diém xdc dinh duy nhat
M’ ctia mit phing dé dwoc goi la phép bién hinh trong mt phing.
Néu ki hiéu phép bién hinh 1a F thi ta viét F(M) = M’ hay M’ = F(M) va goi diém M’ 1a anh
cua diém M qua phép bién hinh F.
Néu H la mét hinh nao dé trong mat phéng thi ta ki hiéu H ’ = F(H) la tap cac diém
M’ =F(M), v6i moi diém M thudc H. Khi d6 ta n6i F bién hinh H thanh hinh H”’, hay hinh
H’ 13 anh ctia hinh H qua phép bién hinh F. !
Phép bién hinh bién mdi diém M thanh chinh né duoc goi 1la phép dong nhat.
2. Biéu thitc toa do
Goi M(xy) la diém nam trong mat phang toa d6 Oxy, ta c6: M'=f (M).

< CJx=g(x%y)
Véi M'(x5y') sao cho: {y' “h(xy) (1)
Hé (1) duoc goi la biéu thirc toa dd cua phép bién hinh f.
3. Diém bat dong ctia phép bién hinh
e Mot diém Me(P) goila diém bat dong d6i v6i phép bién hinh f néu £f(M)=M.
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e Néu f(M)=M véi moi diém Me(P) thi f dugc goi la phép dong nhat.
B. PHAN DANG VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh anh ctia mgt hinh qua mét phép bién hinh

Phwong phap giai: Dung dinh nghia hodc biéu thtic toa dd cua phép bién hinh.
Vi du 1: Trong mat phang toa do Oxy cho diém M(1;-2), M’ 1a anh ctia M qua phép bién
x'=2x+y-1

, . Tim toa d6 (xy') cua M.
y' =x-y+2

hinh f cé biéu thirc toa do: {

Giai
N e C em , . x’:2.1+(—2)—1=—1
Thay toa do diém M vao biéu thitc toa dd ctia M, ta dwoc:
y'=1-(-2)+2=5
Vay M'(-1;5).

Vi du 2: Trong mit phang toa d6 Oxy, cho duong thang d cé phuong trinh x—y+1=0.

2 v/ \ 7 - A? ’ A 1N ' = 2 -
Tim anh ctia duong thang d qua phép bién hinh c6 biéu thtic toa do la: {X, 3X }2’ .
y'=3x-2y
Giai
' 2 _ — 2 L
Tacs: i ¥ =77 (*)
y'=3x-2y y =3x'-2y'

Thay (*) vao phuong trinh cta d, ta dugc: 2x'-y'-3x'+2y'+1=0<x'-y'-1=0.
Do d6, phuong trinh ctia d’, anh ctia duong thang d 1a: x—y-1=0.

Dang 2. Tim diém bat dong ctia phép bién hinh

Phwong phap giadi: Dung dinh nghia hodc biéu thic toa d cua phép bién hinh.
Vi du: Trong mit phang toa d6 Oxy cho phép bién hinh f cé biéu thitc toa do la:

'=2 -1 2 A, A ? 7 [N \
{X' XY™ Tim céc diém bét dong cua phép bién hinh f.
y'=x+2y-1
Giai
x'=x

M(xy) la diém bat dong khi M'=f(M)=M. Do d6, néu M'(x’;y') thi {
y =y

x=2x+y-1

Thay vao biéu thtrc toa d9, ta duoc: { hay x+y-1=0.

y=x+2y-1
Vay cac diém bat dong ctia f nam trén duong thang cé phuong trinh x+y-1=0.
C. CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM KHACH QUAN

Cau 1. Goi f 1a phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ dugc xac dinh boi:
OM'=-OM v6i O 1a diém ¢8 dinh. Hoi f ¢6 mdy diém sao cho M =f (M)
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A.Duy nhét 1 diém B. Tt nhat mot

C. [t nhét 1a hai D. khong c6 diém nao
Hudng dan giai

Pap an A

M=f(M)&OM=-OM & OM=0&0=M .

Vay ¢6 duy nhat 1 diém cé anh la chinh né, d6 la goc toa do O.

Cau 2. Goi f 1a phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ dugc xac dinh béi MM'=v (v

1a vecto cho sdn khéc 0 ). Hoi diém nao ndm trén doan thing AB c6 anh qua f 1a chinh né

A A B.B

C. trung diém ctia AB D. khong c6 diém nao
Hudng dan giai

PapanD
Goi M thudc doan thang AB c6 anh qua f 1a chinh né, ta c6 M= f(M) < MM' = \7(;& 6) =N
khong c6 diém M nao.

Cau 3. Cho duwong thang A ¢§ dinh. Goi f 1a phép bién hinh bién diém M thanh diém M’

MM' L AtaiH : o
sao cho {_ . Giast A'=f(A),B'=f(B). Khang dinh nao sau day dung
MH=-M'H
A. AB>A'B' B. AB<A'B' C. AB=A'B' D. Chi A diung
Hudng dan giai
Pap an C

Vi A'=f(A) va B'=f(B) nén A la dudng trung tryc cia AA' va BB’. Trong hinh thang
ABB’A’, tac6 A'B'=AB.
Cau 4. Trong hé truc toa d6 Oxy, 5:(1;2); M(x,y);M'(x",y'). Bi€u thitc toa d6 ctia phép

bién hinh f bién M thanh M’ sao cho MM'=a c6 cong thitc nao sau day:
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A {x'=x+1 B {x'zx—l
ly'=y+2 Cly'=y-2
C xX'=x+2 D x'=y-1
) y'=y+1 ) y'=x-2

Hudng dan giai
Pap an A

x'=x+1

Vi MM'=a nén {
y'=y+2

Cau 5. Trong hé truc toa d¢ Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x’,y') duoc xéc

dinh boi {X' - oy * Diém nao sau day c6 anh qua f 1a chinh né
y =4y
A. (0;0) B. (1,0) C. (0;1) D. (xeR,0)
Hudng dan giai
bap an D
M la anh qua f chinh la M<:>M=f(M)<:>{X=X @{XER
y=2y [y=0

Cau 6. Trong hé truc toa do Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y‘) duoc xéc

dinh boi {X': ¥ Anhctia A: x+y =0 qua f c6 phuong trinh la:
y =7y
A. yzéx B. (1,0) C. (0;1) D. (xeR,0)
Hudéng dan giai
Pap an C

. Ix'=x x=x' .

Tu{ ' <:>{ ,thay vao x+y=0
y=-y y=-y

Tacéd: x'-y'=0=x-y=0

Cau 7. Trong hé truc toa dd Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x’y') dwoc x4c

dinh boi {X,ZX ' Goi A(1;2) va B(-1;3) . Tinh do dai cia A'B' ta duoc:
y'=x+y
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A. 10 B. 3 C. 23 D. 10
Hudéng dan giai

PapanD

Xy =1-2=-1

Vi X T Y nen A’ ¢6 toa d6
yA,=2+1=3

y'=x+y
Tuong tu ta tim duoc B(—4;2) . Do d6: A'B'=410

Cau 8. Trong hé truc toa d¢ Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x’,y') duwoc xac

o 7 2
dinh boi {X'_Xz . Anh cta elip (E):X7+y2 =1 qua fla (E") c6 phuong trinh
y=-4y
2 2 2 2 2 2
ALY B. X +Y -1 C. X 42y’ =1 D. x*+¥ =1
2 4 4 1 4 2
Hudng dan giai
Pap an A
. [ x'=x N X=X \ X2 X YZ
\% nén y' thay vao (E):—+y* =1ta dwoc ——+<-=1
y'=-2y y=—2- 2 2 4

2

Cau 9. Trong hé truc toa d¢ Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y‘) duoc xéc

1

dinh boi {X': - Anh ctia duong tron(C):x*+y? -4=0 qua f c phuong trinh
y =—4y
x>y X2y’ C. x> +2y* =1 ) ¥
A —+—=1 B. —+—=1 D. x*+-—=4
2 4 2 1 4
Hudng dan giai
DapanD
L[ x'=x ~ X=X \ 2 2 2 y2
Vi nén y' thay vao (C):x*+y* -4=0ta dugc x* + <=4
y' =-2y Y:—E 4

Cau 10. Trong hé truc toa dd Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y') duoc xac

dinh boi {X,z *XGoi M"(x",y") 1a anh cita M’ qua f. Toa o cita M"” tinh theo (x,y) ctia M
y'=y

la:
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A {x”:ﬁlx B. {x”:2x C. {x”:x D. {x”:?)x
y =Yy y =y y =y y =y
Huoéng dan giai
Pap an A
"= "=2x' "=2(2x)=4
Vi {X, X nén {X” Z)f . Suy ra: {X” (2x) = 42x
y =y y =y y =y
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BAI 2. PHEP TINH TIEN
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
Khi day mot canh ctra truegt sao cho chot cira dich chuyén ti vi tri A dén vi tri B ta thay
tirng diém ctia canh ctra cling duoc dich chuyén mot doan bang AB va theo hudng tir A
dén B (h.1.2). Khi d6 ta ndi canh ctra duoc tinh tién theo vecto AB .

Hinh 1.2
I. Dinh nghia
Trong mit phing cho vecto v. Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao
cho MM'=v duoc goi 12 phép tinh tién theo vecto v .

Phép tinh tién theo vecto v thwong duoc ky hiéu la T;,G duoc goi 1a vecto tinh tién.

Hinh 1.3
Nhuw vay: T:(M)=M'<MM'=v

Phép tinh tién theo vecto — khong chinh la phép dong nhat.
Vidu:
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a)Phép tinh tién 'I;-bi'én céc digm A B, C twong ng thanh cac digm A B, C (H14a)
b) Phép tinh tifn T bifn hinh H thanh hinh H (h.1.4b).

N
-

e, - -

Hinh 1.4 a

Hinh 1.4 b

IL. Tinh chat
Tinh chat 1. Néu T (M)=M/, T:(N)=N' thi M'N'=MN va tir d6 suy ra M'N'=MN

i
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Noi cach khac, phép tinh tién bao toan khoang cach gitra hai diém bat ky. Ttr tinh chat 1 ta
chiing minh dwoc tinh chat sau.

Tinh chit 2

Phép tinh tién bién duong thang thanh duong thang song song hoéc triing véi né, bién
doan thang thanh doan thang bang né, bién tam giac thanh tam giac bang no, bién duwong

tron thanh duwong tron cé cuing ban kinh (h.1.7).

w
.
‘o

Hinh 1.7

I11. Biéu thttc toa do

Trong mat phing Oxy cho diém M(x;y) va vecto v=(a;b). Goi M'(x;y')=T-(M). Ta c6:

X'=x+a
y'=y+b
Day 1a biéu thic toa d6 ctia phép tinh tién theo vecto v.
B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh anh ctia mgt hinh qua mét phép tinh tién

Phwong phap giadi: Dung dinh nghia, tinh chat hodc biéu thiic toa dd cua phép tinh tién.
Vi du 1: Trong mit phang Oxy, cho v=(2-1) va duong thing d c6 phuong trinh
5x+3y—1=0. Tim phuong trinh duwong thang d’ 1a anh ctia d qua phép tinh tién T-.

Giai
Cach 1. Vi d'=T.(d) nén d'//d. Do d6 d':5x+3y+c=0. Ldy M(-1;2)ed. Khi d6
M'=T:(M)=(-1+2;2-1)=(1;1). Ma  M'ed'nén:  51+31+c=0<c=-8.  Vay

d':5x+3y-8=0.
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Céach 2. Ta cé: {X =x+2 {x:x—Z

y=y-1_ |y=y'+1

Thé x, y vao phuong trinh ctia d’, ta dwoc: 5.(x'-2)+3.(y'+1)-1=0<5x"+3y'-8=0.

Vay phuong trinh duong thang d':5x+3y-8=0.

Vi du 2: Trong mit phang toa d6 Oxy cho duong tron (C) c¢6 phuong trinh
x? +y® —4x+2y —4=0. Tim anh ctia (C) qua phép tinh tién theo vecto v=(3;2).

Giai
. . , A L |x'=x+3 x=x'-3
Cach 1. Biéu thtc toa do cta T- la: { ' <:>{ oo
v y=y+2 |y=y-2

Thay vao phuong trinh cta (C) ta dwoc:
(x=3)" +(y'=2)" —4(x'-3)+2(y'~2) -4 =0 = x4y 2~10x'~2y"+17 =0
Véy anh cta (C) qua T la: (C'):x* +y* —10x -2y +17 =0.
Cach 2. Puong tron c¢6 tdm 1(2;,-1) va ban kinh r=3. Anh I'=T. (I) c6 toa dod
(x'=2+3;y'=1)=(5;1). Duong tron anh (C’) ¢6 tam 1'(5;1) va ban kinh r'=r=3 nén ¢

phuong trinh: (x—5)2 +(y—1)2 =9 x? +y? —10x -2y +17=0.

Dang 2. Dung phép tinh tién d€ tim tap hgp diém di dong

Phwong phap giai: Chtiing minh tap hop diém phai tim 1a anh ctia mét hinh da biét qua
mot phép tinh tién.
Vi du: Cho duong tron (C) qua diém A c¢6 dinh va ¢6 ban kinh R khong d6i. Mot duong
thang d c6 phuong khong ddi di qua tam I ctia (C). DPuong thang d cat (C) tai hai diém M
va M’. Tim tap hop cac diém M va M’.

Giai
Tap hop cac diém I la duong tron (I), tam A, ban
kinh R.
Vi IM c6 phuong khong doi (phuong cua d) va
IM=R (khong d6i) nén IM=v (vecto hing). Do
d6: M=T.(I). Vay, tap hop diém M la dwong tron

(I'), anh cua (I) qua T..

Twong tw, IM'=—v nén M'=T .(I). Vay tap hop
nhing diém M’ 1la duong tron (I'’) anh cua (I) qua

T-.

-V

Dang 3. Dung phép tinh tién d€ dung hinh

Phwong phap gidi: Mu6n dung mét diém, N chéng han, ta thuc hién cdc bwdc sau:
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Budc 1. Xac dinh diém M va phép tinh tién theo vecto v sao cho T.(M)=N.
Buoc 2. Tim cach dung diém M r6i suy ra N.
Vi du: Cho hai diém c8 dinh A, B phan biét va hai duong thang d,; d, khong song song
v6i nhau. Gia st diém M thudc d; va diém N thudc d, sao cho ABMN la hinh binh hanh.
Hay dung diém N.

Giai
Gia st bai toan da giai xong, ta c6 Med,, Ned, va
ABMN la hinh binh hanh.
Vi ABMN 13 hinh binh hanh nén NM=AB, suy ra
M=T,(N).

Goi d,' laanh cua d, qua T,; thi M=d,; nd,".
Céch dyng M:

e Dung d,'=T,;(d,).

e Goi d,'nd; =M, M la diém phai dung.

Vi d, khong song song véi d, (gia thiét) nén d,' cat d, tai mot diém duy nhat. Bai toan
ludn ludn c6é mat 1oi giai.

Dé dung N, ta dung anh cua M trong T

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho duong thang d. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién duong thang d thanh chinh

no?

A. Khong c6 phép nao B. C6 mét phép duy nhat

C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai

DAP AN D.

Vecto tinh tién c6 gid song song vdi d.
Cau 2. Cho hai duong thang cat nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién duong |
thang d thanh duong thang d’?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN A,
Vi phép tinh tién bién mot duong thang thanh duong thang song song hodc trung véi
duong thang do.
Cau 3. Cho hai duong thiang song song d va d’. Cé bao nhiéu phép tinh tién bién duong
thdng d thanh duong thang d’?
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A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 sO phép
Hudng dan giai
DAP AN D.
Vecto tinh tién c6 gid khong song song vdi d.
Cau 4. Cho hai dwong thang song song a va a’, mot duong thang ¢ khong song song véi
chting. Cé bao nhiéu phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thang a’ va bién
duong thang c thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao B. C6é mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN B.
Gia str ¢ cita va a’ tai A va A’. Vecto tinh tién phaila AA'.
Cau 5. Cho bon duong théng a,b,a’, b’ trong dé a/la’,b//b' vaa cit b. C6 bao nhiéu phép

tinh tién bién duong thang a thanh duong thang a’ va bién mdi duong thang b va b’ thanh

chinh né?

A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat

C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudéng dan giai

DAP AN B.

Gia sirb cata va a’ tai A va A’. Vecto tinh tién phai la AA'.
Cau 6. Cho bon duong thang a, b, a’, b’ trong d6 a//a', b//b' va a catb. C6 bao nhiéu phép
tinh tién bién cac duwong thang a va b Ian luot thanh cac duong thang a’ va b’?
A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Gia stt a va b cit nhau tai M, a’ va b’ cit nhau tai M’. Vecto tinh tién phai la MM'.
Cau 7. Trong mat phang toa do Oxy cho d6 thi ctia ham s8 y=sinx. Cé bao nhiéu phép
tinh tién bién d6 thi d6 thanh chinh n?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN D.

Cac phép tinh tién theo vecto 2kn, vdi k 1a s6 nguyén.
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Cau 8. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho vecto 3(3; —-1). Phép tinh tién theo vecto u bién

diém M(1;,—4) thanh:

A. diém M'(4;-5) B. diém M'(-2;-3)  C.diém M'(3;-4) D. diém M'(4;5)
Hudng dan giai

DAP AN A.

Phai c6 MM'=u.

Cau 9. Trong mit phang toa dd Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(3;2) thanh diém

A'(2;3) thind bién diém B(2;5) thanh:

A. diém B'(5;2) B. diém B'(1;6) C. diém B'(5;5) D. diém B'(1;1)
Hudng dan giai

DAP AN B.

Phai c6 BB'=AA'.

Cau 10. Trong mit phang toa do Oxy, néu phép tinh tién bién diém M(4;2) thanh diém

M'(4;5) thi n6 bién diém A(2;5) thanh:

A. diém A'(5;2) B. diém A'(1;6) C. diém A'(2;8) D. di€ém A'(2;5)
Hudng dan giai

DAP AN C.

Phai c6 AA'=MM'.

Cau 11. Trong mit phang toa d6 Oxy, phép tinh tién theo vecto 5(4;6) bién duong thang

a co phuong trinh x+y-1=0 thanh:

A. duong thang x+y+9=0 B. duong thang x+y-9=0

C. duong thang x-y+9=0 D. duong thang —x+y+9=0
Hudng dan giai

DAP AN A.

Phép tinh tién d6 bién diém M(x;y) thanh diém M'(xy') sao cho x'-x=4 va y'-y=6 |

hay x=x'+4 va y=y'+6.Néu Mea thi x+y+1=0 nén x'+4+y+6—-1=0 hay x+y'+9=0.

Vay M’ nam trén duong thang x+y+9=0.

Cau 12. Trong mit phing toa do Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(2;-1) thanh diém

A'(3;0) thind bién duong thang nao sau dy thanh chinh n?

A. x+y-1=0 B. x-y-100=0 C. 2x+y—-4=0 D. 2x-y-1=0
Hudng dan giai

DAP AN B.
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Vecto tinh tién 1a u=AA'=(1;1), dudong thing bién thanh chinh né khi va chi khi né cé
vecto chi phuong 1a u .

Cau 13. Trong mdt phang toa dd Oxy, néu phép tinh tién bién di€ém A(2;-1) thanh diém
A'(1;2) thi nd bién duong thang a cé phuong trinh 2x—y+1=0 thanh dudng thing c6

phuong trinh:

A. 2x—y+1=0 B. 2x—-y =0 C. 2x—y+6=0 D. 2x-y—1=0
Hudéng dan giai

DAP AN C.

Lay diém M(O;l) nam trén a, M bién thanh M'(—1;4) ma M’ ndm trén duong théng cO
phwong trinh 2x -y +6=0 nén d6 la dwong thang anh cta a.
Cau 14. Trong mat phang toa d6 Oxy cho hai duwong thang song song a va a’ lan lugt co
phuong trinh 3x—2y=0 va 3x—2y+1=0. Phép tinh tién theo vecto nao sau day bién
duong thang a thanh duong thang a’?
A. u(-1;-1) B. u(1;-1) C. u(1;-2) D. u(-1;2)

Hudng dan giai
DAP AN A,
Lay diém O(O;O) nam trén a, mot diém M(x;y) nam trén a’ néu 3x—2y+1=0.
Vecto tinh tién 1a u=0OM=(x;y) véi diéu kién 3x—2y+1=0. Vecto u(-1,-1) & phuwong an
A thoa man diéu kién do.
Cau 15. Trong miat phang toa d6 Oxy cho hai dwong thing song song a va a’ lan luot c6
phuong trinh 2x-3y—-1=0 va 2x—-3y+5=0. Phép tinh tién theo vecto nao sau day khong
bién duong thang a thanh duong thang a’?
A. u(0;2) B. u(-3;0) C. u(3:4) D. u(1-1)

Hudng dan giai
DAP AN D.
Neéu vecto tinh tién 1a a(a;b) thi diém M(x;y) bién thanh diém M’(x';y') sao cho x'=x+a,
y'=y+b hay x=x'-a, y=y'-b. Vay duong thang 2x-3y-1=0 bién thanh duong thang
2(x'-a)-3(y'-b)-1=0 hay 2x'-3y'-2a+3b-1=0. Mudn dudong thing nay tring voi
duong thing a':2x-3y+5=0 ta phai c0 —2a+3b-1=5 hay —2a+3b=6. Vecto u &
phuong an D khong théa man diéu kién do.
Cau 16. Trong mit phang toa do Oxy cho hai duong thang song song a va a’ lan luot c6
phuong trinh 3x—4y+5=0 va 3x—4y =0. Phép tinh tién theo u bién dwong thing a thanh

duong thang a’. Khi d6 d6 dai bé nhat ctia vecto u bang bao nhiéu?
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A.5 B.4 C. 2 D.1
Huéng dan giai
DAP AN D.
Bang khoang céach gitra hai duwong thang a va a’.
Cau 17. Trong méat phang toa dd Oxy cho duong thang a c6 phuong trinh 3x—2y-5=0.
Phép tinh tién theo vecto u(1;-2) bién dudng thang d6 thanh duong thang a’ c6 phwong

trinh:

A. 3x-2y—-4=0 B. 3x+2y=0 C. 3x-2y+10=0 D. 3x-2y-7=0
Hudng dan giai

DAP AN A.

Phép tinh tién cd biéu thirc toa d0 x'=x+1; y'=y-2. Nhu vay x=x'-1; y=y'+2, thay vao

phuong trinh ctia a ta dwoc phuong trinh ctia a’ la 3(x'-1)-2(y'-2)-5=0, vay a’ ¢

phuong trinh 3x-2y—-4=0.

Cau 18. Trong mat phang toa d6 Oxy cho parabol c¢6 d6 thi y=x?. Phép tinh tién theo

vecto a(Z; —3) bién parabol d6 thanh d6 thi cia ham s6:

A. y=x"+4x+1 B. y=x* —4x+1 C. y=x*—-4x-1 D. y=x*+4x-1
Hudng dan giai

DAP AN B.

Phép tinh tién bién diém M(xy) thanh diém M'(x}y') ma x=x'-2; y=y'+3 néu M thudc

parabol da cho thi y'+3=(x'—2)2 hay y'=x"?-4x"+1. Vay M thudc parabol c6 d6 thi nhu

phuong an B.

Cau 19. Cho hai dwong thang song song a va b. Phat biéu nao sau day la dung?

A. Khéng ton tai phép tinh tién nao bién duong thang a thanh duong thang b.

B. C6 duy nhat mot phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thang b.

C. C6 dting hai phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thang b.

D. C6 v6 s6 phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thang b.
Hudng dan giai

DAP AN D.

Trén cac duong thang a va b ta lan luot 1dy cac diém N

M va N bat ki. /
a

Ta thdy ngay phép tinh tién theo vecto u=MN bién <

duong thang a thanh duong thang b.

Cau 20. Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:
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A. Hop ctia phép tinh tién theo vecto u va phép tinh tién theo vecto —u 1a mdt phép dong
nhat.
B. Hop ctia hai phép tinh tién theo vecto u va v 1a mot phép tinh tién theo vecto u+v.
C. Phép tinh tién theo vecto u=0 1a mdt phép doi hinh khong cé diém bat dong.
D. Phép tinh tién theo vecto u#0 ludn bién dwong thing thanh mot dwong thing song
song voi no.
Hudéng dan giai
DAP AN D.
Gia st ta c6 phép tinh tién theo vecto u bién diém M thanh diém M, va phép tinh tién
theo vecto v bién diém M, thanh diém M, . Ta c6: MM, =u va MM, =v .
Do do 1\/]1\/[1‘+M1M2‘=ul+v‘<:>1\/ﬂ\/[2‘=ul+v‘.
Nhu thé phép tinh tién theo vecto u+v bién M thanh M, .
Vay: Hop ctia hai phép tinh tién theo vecto u va v 1a mot phép tinh tién theo vecto u+v.
+ Hop ctia phép tinh tién theo vecto u va phép tinh tién theo vecto —u theo két qua trén 1a
phép tinh tién theo vecto u+ (—a) =0, d6 1a mdt phép déng nhit.
+ Cau D sai vi: Néu A la duong thing song song véi gia ctia vecto u thi anh ctia A Ia
chinh no.
Cau 21. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy , ta xét phép tinh tién T theo vecto u=(a;b)
bién diém M(x;y) thanh diém M'(x’;y'). Bi€u thitc toa d6 ctia phép tinh tién nay la:
A {x'=x+b B. {x'=x+a C. {x=x'+a D. {x'=y+a
y'=y+a y'=y+b y=y'+b y'=x+b
Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 22. Trong hé toa do Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi di€ém M(x;y) thanh diém
M'(x;y') sao cho x'=2x;y'=—y+2. Phép bién hinh f bién duong thang A:x+3y+5=0 |
thanh duong thang d cé phuong trinh la:
A. x+2y-4=0 B. x-6y+22=0 C. 2x—4y+5=0 D. 3x+2y-4=0
Hudng dan giai
DAP AN B.

1

T gia thiét suy ra: x =5 va y=-y'+2.

Thé vao phuong trinh ctia A ta duoc: XE +3(—y'+2)+5=0<x"-6y'+22=0.

Vay anh ctia A 1a duong thang c6 phuong trinh x -6y +22=0.
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Cau 23. Trong hé toa do Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi di€ém M(x;y) thanh diém
M'(x;y') sao cho x'=x+2y;y'=-2x+y+1l. Goi G la trong tdm cta AABC vdi
A(1,2), B(-2;3), C(41).
Phép bién hinh f bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa do la:
A. (51) B. (-3;4) C. (8;3) D. (0;6)

Hudng dan giai
DAP AN A.
Trong tam ctia AABC la G(1;2). Goi G’ la anh cta G ta ¢6: G'(1+2.2;-2.1+2+1) =(5;1) )
Cau 24. Trong hé toa do Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi diém M(x;y) thanh diém
M'(x;y') sao cho x'=x+2y;y'=-2x+y+1. Xét hai diém A(-1;2) va B(5;4). Phép bién
hinh f bién trung diém I cua doan théng AB thanh diém I’ ¢6 toa d0 la:
A. (8;0) B. (-3;2) C. (6;-8) D. (-8;2)

Hudéng dan giai
DAP AN A.
Trung difm cta doan thiang AB la 1(2;3). Goi I' la anh cta I ta cé:
I'=(2+23;-22+3+1)=(80).
Cau 25. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
4x-y+3=0. Anh cta duong thang qua phép tinh tién T theo vecto u=(2;-1) c6 phuong

trinh la:

A. 4x-y+5=0 B. 4x-y+10=0 C. 4x-y-6=0 D. x-4y-6=0
Hudng dan giai

DAP AN C.

1

X'=x+2 {x=x'—2
y=y-

Ap dung biéu thiic toa dd ctia phép tinh tién: { . Yoyt

Thé vao phuong trinh ctia A ta duoc: 4(x'-2)—(y'+1)+3=0<4x'-y'-6=0.

Vay anh ctia A 1a duong thang A’ c6 phuong trinh: 4x—y-6=0.

Cau 26. Trong mét phang véi hé toa dd Oxy, parabol (P) c6 phuwong trinh y=x?. Phép tinh

tién T theo vecto u = (3;2) bién (P) thanh parabol (P’) c6 phwong trinh la:

A. y=x*-6x+11 B. y=x* —4x+3 C. y=x> +4x+6 D. y=x*+2x-4
Hudng dan giai

DAP AN A.

X'=x+3 {x:x'—B

Ap dung biéu thiic toa d6 ctia phép tinh tién: { , = '
y=y+2 |y=y-2
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Thé vao phuong trinh cua (P) ta duoc: y'-2=(x'- 3)2 oy =x?-6x'+11.
Vay anh cua (P) 1a parabol (P’) c6 phwong trinh: y=x* —6x+11.
Cau 27. Trong mit phing véi hé toa d6 Oxy, cho T 1a mot phép tinh tién theo vecto u bién
diém M(xy) thanh diém M'(x’y') voi biéu thite toa dd la: x=x'+3; y=y'-5. Toa d6 cta
vecto tinh tién u 1a:
A. (5-3) B. (3;5) C. (-3;5) D. Mot két qua khac
Hudng dan giai
DAP AN C.
Twr gia thiét ta c6: (x=x'+3; y=y'-5)<(x'=x-3; y'=y+5).
Suy ra: u=(-3;5).
Cau 28. Cho hai hinh vudéng H, va H, bang nhau. Trong cic ménh dé sau ménh dé nao
dung?
A. Luon c6 thé thyc hién duwgc mot phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vudng
kia.
B. C6 duy nhdt mét phép tinh tién bién hinh vuéng nay thanh hinh vudng kia.
C. C6 nhiéu nhéat hai phép tinh tién bién hinh vuéng nay thanh hinh vudng kia.
D. C6 v s0 phép tinh tién bién hinh vuéng nay thanh hinh vudng kia.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Goilva]Jlatam cua H, va H,.
+ Néu H, va H, c6 cac canh khong song song thi khong ton tai phép tinh tién nao bién
hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
+Neéu H, va H, ¢d cac canh twong ting song song thi cac phép tinh tién theo cac vecto 1
va JI sébién hinh vudng nay thanh hinh vuéng kia.
+ Khong thé c6 nhiéu hon hai phép tinh tién bién hinh vuéng nay thanh hinh vuéng kia. |
Cau 29. Trong mit phing véi hé toa do Oxy, cho hai parabol: (P):y=x* va
(Q):yzx2 +2x+2. D€ chiing minh c6 moét phép tinh tién T bién (Q) thanh (P), méot hoc
sinh 1ap luan qua ba budc nhu sau:

1. Goi vecto tinh tién 1a u=(a;b), 4p dung bicu thiic toa d9 ctia phép tinh tién:

{x':x+a {x:x'—a
' <:> 1
y'=y+b |y=y-b
2. Thé€vao phuong trinh cta (Q) ta duoc:

y'—bz(x'—a)2 +2(x'—a)+2 =234 =x'2+2(1—a)x'+a2 —2a+b+2
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Suy ra anh «cia (Q) qua phép tinh tién T la parabol (R)
y =x? +2(1—a)x+a2 —2a+b+2
3. Budc (R) trung vdi (P) ta duogc hé: {2(1 - a) =0 = {a =1
a?-2a+b+2=0 [b=-1
Vay c6 duy nhat mot phép tinh tién bién (Q) thanh (P), d6 la phép tinh tién theo
vecto u :(1; —1).
Hoi lap luan trén dtng hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Lap luan hoan toan dung. B. Sai ttr budc 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai tit budce 3.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 30. Trong mit phing véi hé toa do Oxy, ta xét phép bién hinh f bién diém M(x;y)
thanh diém M'(x;y') dinh boi: {;i;i? trong d6 a va b 1a céc hing s6.
Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. f bién gdc toa d O thanh diém A(a;b).
B. f bién diém I(b; —a) thanh goc toa d6 O.
C. f 1a mdt phép bién hinh khong cé gi diéc sac.
D. f la mot phép doi hinh.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta thay ngay hai cau (A) va (B) déu dung.
Goi M(oc;B) va N(u;v) 1a hai diém bat ki; M'(a';B') va N'(u';v') 1a cac anh ctia M, N qua
phép bién hinh f.

n , |a'=—B+a |, Ju'=-v+a
Ttr gia thiét ta co: b
B'=a+b

vi=u+b
Do d6: M'N? = (~v-a)~(-p+a)? |+| (u+b)~(o-+b)

M'N" =(B—V)2 +(u—oc)2 =(u—0c)2 +(V—B)2 = MN?
Suy ra: M'N'=MN
Vay f 1la mot phép doi hinh.
Cau 31. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
3x—4y+1=0. Thuc hién phép tinh tién theo phuwong ctia truc hoanh vé bén phai mét don
vi, duong thang A bién thanh duong thang A' c6 phuong trinh la:
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A. 3x—4y+5=0 B. 3x—-4y-2=0 C. 3x—-4y+3=0 D. 3x-4y-10=0
Hudng dan giai
DAP AN B.
Thuc hién phép tinh tién theo phuwong cta truc hoanh vé bén phai mot don vi, tic la thuc
hién phép tinh tién theo vecto i= (1,0). Do d6 duong thing A bién thanh dudng thing A'
c6 phuong trinh: 3(x—1)—4y+1=0<3x—4y-2=0.
Cau 32. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
2x-y+3=0. Thyc hién phép tinh tién theo phwong cta truc hoanh vé bén trai hai don vi,
duong thing A bién thanh duwong thang A' cé phuwong trinh la:
A. 2x-y+7=0 B. 2x—y-2=0 C. 2x—y+8=0 D. 2x-y—-6=0
Hudéng dan giai
DAP AN A.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé bén trai 2 don vi, tic 1a thuc hién
phép tinh tién theo vecto u =(-2;0). Do d6 dudng thing A bién thanh duong thing A' c6
phuong trinh: 2(x+2)-y+3=0<2x-y+7=0.
Cau 33. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
y=5x-3. Thyc hién phép tinh tién theo phuwong cua truc tung vé phia trén 3 don vi,
duong thing A bién thanh duwong thang A' cé phuwong trinh la:
A. y=5x+4 B. y=5x-12 C. y=5x D. y=5x-7
Hudng dan giai
DAP AN C.
Thuc hién phép tinh tién theo phwong cua truc tung vé phia trén 3 don vi, tiec la thuc hién
phép tinh tién theo vecto u=(0;3). Do dé duong thang A bién thanh duong thang A' 6
phuong trinh: y—3=5x-3 <y =5x.
Cau 34. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
y=-4x+3. Thuc hién phép tinh tién theo phuwong cua truc tung vé phia duéi 4 don vi, |
duong thang A bién thanh duong thang A’ c¢6 phuong trinh 1a:
A. y=—4x+14 B. y=—4x+1 C.y=—4x-2 D. y=—4x-1
Hudng dan giai
DAP AN D.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé phia dudi 4 don vi, tic 1a thuc
hién phép tinh tién theo vecto u =(0;—4). Do d6 dudng thdng A bién thanh duong thing
A' c6 phuong trinh: y+4=-4x+3 & y=—4x-1.
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Cau 35. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong thang A cd phuong trinh

5x—y+1=0. Thuc hién phép tinh tién theo phwong cua truc hoanh vé phia trai 2 don vi,

sau d¢ tiép tuc thuc hién phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé phia trén 3 don vi,

duong thang A bién thanh duong thang A' ¢6 phuong trinh 1a:

A. 5x—y+14=0 B. 5x—y-7=0 C. 5x—y+5=0 D. 5x-y-12=0
Hudng dan giai

DAP AN A.

Tt gia thiét suy ra A' 1a anh cia A qua phép tinh tién theo vecto u = (-2:3).

Do d6 dudng thang A' 6 phuong trinh la: 5(x+2)—(y—3)+1=0«5x—y+14=0.

Cau 36. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh

y=-3x+2. Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo céc vecto u=(-1,2) va v=(3;1),

duong thang A bién thanh duong thang d cé phuong trinh la:

A. y=-3x+1 B. y=-3x-5 C. y=-3x+9 D. y=-3x+15
Hudéng dan giai

DAP AN C.

T gia thiét suy ra d 1a anh cia A qua phép tinh tién theo vecto a=u+v.

Tacé: a=u+v=(-1+3;2+1)=a=(23)

Do d6 duong thang c6 phuong trinh 1a: y-3= -3(x-2) e y=-3x+9.

Cau 37. Trong mat phiang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuwong trinh

y =x? —2x+3. Phép tinh tién theo vecto u =(-1;2) bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6

phuong trinh la:

A y=x>+4 B.y=x*+4-3 C. y=x> +2x+2 D. y=x*-4x+5
Hudng dan giai

DAP AN A.

Ap dung biéu thiic toa d ctia phép tinh tién, ta co: {X', =x1 = {X - X',Jr !
y'=y+2 |y=y-2
Thé vao phuong trinh cua (P) ta duoc: y'-2=(x"+ 1)2 —2(x+1)+3 ey =x"?+4.
Vay phuong trinh cta (P') la: y=x* +4.
Cau 38. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh
y=-2x*+x—1. Phép tinh tién theo phuwong ctia truc hoanh vé bén phai 2 don vi, bién
parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phwong trinh la:
A y=-2+9x-11  B.y=-2x>-x+3 C. y=-2x"+3x+2 D. y=-2x*> -5x+6

Hudng dan giai
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DAP AN A.

Phép tinh tién theo phuong cta truc hoanh vé bén phai 2 don vi, tic la phép tinh tién theo

vecto u=(2;0). Do d6 phuong trinh ctia (P’) la: y=-2(x —2)2 +(x-2)-1ey=-2x" +9x-11.

Cau 39. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh

y =—x* +2x+3. Phép tinh tién theo phuwong cua truc tung vé dudi 3 don vi, bién parabol

(P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:

A. y=—*+2x B. y=—*+5x-2 C. y=—x*-3x+4 D. y=—* +7x+5
Hudng dan giai

DAP AN A.

Phép tinh tién theo phuong cta truc tung vé bén duwdi 3 don vi, tic la phép tinh tién theo

vecto u= (0;-3).

Do d6 phuong trinh cta (P') [a: y+3=-x* +2x+3 < y=—x* +2x.

Cau 40. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) cé phuwong trinh y =x?. Phép

tinh tién theo phuwong cua truc hoanh vé phia trai 3 don vi, sau d¢6 tiép tuc thuc hién phép

tinh tién theo phuong cta truc tung vé phia dwdi 1 don vi. Anh cta (P) 1a mot parabol (Q)

cé phuong trinh la:

A. y=x*+4x-3 B. y=x%+6x+8 C. y=x*-2x+3 D. y=x*-8x+5
Hudng dan giai

DAP AN B.

Tir gia thiét suy ra: (Q) 1a anh ctia (P) qua phép tinh tién theo vecto u=(-3;-1).

Do d6 phuong trinh cta (P’) 1a: y+1 =(x+3)2 Sy=x*+6x+8.

Cau 41. Trong mt phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) ¢6 phwong trinh y =x* —x+1.

Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cic vecto u=(1,-2) va v=(2;3), parabol (P)

bién thanh parabol (Q) c6 phuong trinh la:

A. y=x*-7x+14 B. y=x%+3x+2 C. y=x*+5x+2 D. y=x*-9x+5
Hudng dan giai

DAP AN A.

Tur gia thiét ta suy ra, (Q) 1a anh ctia (P) qua phép tinh tién theo vecto a=u+v.

Ta co: 3=£+§=(3;1).

Do dé phuong trinh cta (Q) la: y—l:(x—3)2 ~(x=3)+1leoy=x*-7x+14.

Cau 42. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai parabol (P) va (Q) c6 phuwong trinh

lan luot 1a y =x* va y =x* —2x+3. Chon cau sai trong cac cau sau:

A. Khong thé thiee hién duwge mot phép tinh tién nao bién parabol nay thanh parabol kia.
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B. C6 duy nhdt mot phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
C. C6 dang hai phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
D. C6 v0 s6 phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Theo gia thiét (P): y=x* va (Q): y=x* -2x+3.
Phuong trinh cua (Q) c6 thé viét lai thanh: y=(x~1) +2
Parabol (P) ¢ dinh 1a gdc toa do O va parabol (Q) c¢6 dinh la 1(1;2). Nhuw thé, phép tinh
tién theo vecto u=0I bién (P) thanh (Q) va phép tinh tién theo vecto —u=I0 bién (Q)
thanh (P).
Cau 43. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) cé phuong trinh
x? +y? —2x-8=0. Phép tinh tién theo vecto u(3;-1), bién duong tron (T) thanh duodng
tron (T”) c6 phuwong trinh la:
A. % +y? —8x+2y+8=0 B. x> +y” +4x—y-5=0
C. x* +y? —4x+4y-3=0 D. x* +y? +6x—4y+2=0
Hudng dan giai
DAP AN A,
x'=x+3 Xx=x'-3
y'=y—1©{y=y'+1
The vao phuong trinh cta (T) ta co:

Ap dung biéu thic toa d6 ctia phép tinh tién: {

(x=3)" +(y'+1)° ~2(x'~3)-8=0x2+y?-8x'+2y'+8=0.
Vay phuong trinh cta (T') 1a: x* +y* —8x+2y +8=0.
Cau 44. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) cé phuong trinh
x? +y® —4x—2y =0. Goi I la tdm ctia (T). Phép tinh tién theo vecto u=(5;-1) bién diém I
thanh diém I’ c6 toa d0 la:
A. (-7:2) B. (7;0) C. (3-2) D. (5;3)
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phuong trinh dudng tron (T) viét lai: (x —2)2 +(y —1)2 =5.
Nhu thé (T) ¢6 tam 1(2;1).

Suy ra, phép tinh tién theo vecto u=(5;-1) bién diém I thanh diém I'(7;0).
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Cau 45. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho hai dudng tron (T;) va (T,) bing nhau
c6 phuong trinh Ian luot la (x—l)2 +(y+2)2 =16 va (x+3)2 +(y—4)2 =16. Gia st f 1a phép
tinh tién theo vecto u bién (T, ) thanh (T, ), khi d6 toa dd ctia u la:
A. (-4;6) B. (4;,—6) C. (3;-5) D. (8;-10)

Hudng dan giai
DAP AN A.
Hai duong tron (T;) va (T, ) c6 tam lan luot la: I, (1,-2) va 1,(-3;4).
Vay phép tinh tién T bién (T,) thanh (T,) 1a phép tinh tién theo vecto u=L1, =(4;6).
Cau 46. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, cho duong tron (T) c6 phuong trinh
x? +y? —=x—2y—3=0. Phép tinh tién theo phuwong ctia truc hoanh vé bén phai 4 don vi,
bién duong tron (T) thanh duong tron (1) c6 phuong trinh la:
A. % +y? —9x -2y +17=0 B. x* +y? —4x+2y-4=0
C. x* +y? +5x—4y —5=0 D. x* +y* +7x -2y +1=0

Hudng dan giai
DAP AN A,
Phép tinh tién theo phwong cta truc hoanh vé bén phai 4 don vi, tiec la phép tinh tién theo
vecto u=(4;0). Phép tinh tién nay bién duodng tron (T) thanh dwong tron (T’) c6 phuong
trinh: (x-4)" +y% —(x-4) -2y -3=0 x> +y? ~9x -2y +17=0 .
Cau 47. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) cd phuong trinh
x? +y? —x—2y—-3=0. Phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé dudi 2 don vi, bién
duong tron (T) thanh duong tron (T7) c6 phuong trinh la:
A. P +y? —2y-9=0 B. x> +y? —2x+6y+2=0
C. x* +y? +x—-4y-5=0 D. x* +y? +2x-7=0

Hudng dan giai
DAP AN D.
Phép tinh tién theo phwong ctia truc tung vé phia duéi 2 don vi, tiec 1a phép tinh tién theo
vecto u =(0;-2). Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh dudng tron (T’) c6 phuong
trinh: x% +(y+2)" +2x-4(y +2)-3=0x> +y> +2x-7 =0.
Cau 48. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) cé phuong trinh
x? +y® +4x—6y~5=0. Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cic vecto u=(1-2) va
v=(1;-1). Dudng tron (T) bién thanh dudng tron (T’) c6 phuong trinh la:

A. x> +y*-18=0 B. x* +y® —x+8y+2=0
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C. x> +y* +x-6y-5=0 D. x> +y? —4y-4=0

Huoéng dan giai
DAP AN A.
Thyc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cdc vecto u=(1;-2) va v=(1,-1) tirc 1a thyc hién
theo phép tinh tién vecto a=u+v.
Ta co: 5=ﬁ+\7=(1+1;—2—1)=(2;—3).
Phép tinh tién nay bién dwong tron (T) thanh duong tron (T’) c6 phuong trinh:
(x=2)" +(y+3)" +4(x~2)-6(y+3)-5=0x2 +y2 ~18=0.
Céau 49. Cho duong tron (O;R) va hai diém A, B phan biét. Mot diém M thay d6i trén
duong tron (O). Khi d6 tap hop cac diém N sao cho MN+MA =MB 1a tap nao sau day?
A.Tap @. B. Durong tron tam A ban kinh R.
C. Duong tron tam B ban kinh R. D. Dudng tron tim I ban kinh R v6i Ol = AB

Hudng dan giai

DAP AN D.

Tt gia thiét ta co:

MN +MA = MB < MN =MB-MA < MN = AB !
Nhu thé phép tinh tién theo vecto u=AB bién N
diém M thanh diém N. \‘7
Vay khi M thay déi trén duong tron (O;R) thi quy A9 B

tich ctia N 1a dudng tron (LR) véi Ol = AB.

Cau 50. Cho doan thang AB va duong thing A khong song song véi duong thang AB.
Mot diém M thay d8i trén A . Khi d6 tap hop céc diém N sao cho AN=AB+AM la tap nao
sau day?
A.Tap @.
B. Duong thang qua A song song véi A .
C. Dudong thang qua B song song véi A .
D. Puong thang anh ctia A qua phép tinh tién theo vecto AB.
Hudéng dan giai
DAP AN D.
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T gia thiét ta co: A
AN=AB+AM < AN-AM=AB < MN = AB

Nhu thé phép tinh tién theo vecto u=AB bién M N
diém M thanh diém N. /
Vay khi M thay ddi trén duong thang A thi quy I B

tich ctia N 1a duong thang A' anh ctia A qua phép
tinh tién trén.
Cau 51. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Néu c6 hai doan thing AB va CD bang nhau thi luon ton tai mot phép tinh tién bién
doan thang nay thanh doan thang kia.
B. Néu c6 hai tam giac déu ABC va DEF béng nhau thi ludn ton tai mot phép tinh tién bién
tam gidc nay thanh tam giac kia.
C. Néu c6 hai hinh vudéng ABCD va MNPQ béng nhau thi ludén ton tai mot phép tinh tién
bién hinh vuong nay thanh hinh vudng kia.
D. Néu c6 hai duong tron (O;R) va (OR') bang nhau thi lu6n ton tai mot phép tinh tién
bién dwong tron nay thanh duong tron kia.

Hudng dan giai
DAP AN D.
+ Néu hai doan thang AB va CD bang nhau va nam trén hai duong thang song song hoic
tring nhau thi méi thuwe hién duoc mot phép tinh tién bién doan thang nay thanh doan
thang kia.
+ Néu c6 hai tam gidc déu ABC va DEF bang nhau va cé cac cip canh nam trén hai duong
thang song song hodc triing nhau thi méi thirc hién dwoc phép tinh tién bién tam giac nay
thanh tam gidc kia.
+ Trueong hop hai hinh vuong bang nhau ciing giong nhw hai tam giac bang nhau.
+ V6i hai duong tron bang nhau (O;R) va (O'R) ta ludn thuc hién dwoc hai phép tinh
tién theo vecto OO’ hodc vecto O'O bién dudng tron nay thanh duong tron kia. |
Cau 52. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, cho hinh binh hanh ABCD voi
A(L4), B(-2:1), C(7;-1). Néu T la phép tinh tién theo vecto u bién doan thing AB thanh
doan théng CD thi vecto u cé toa do la:
A. (-9;3) B. (5,—4) C. (%-2) D. (8;5)

Hudng dan giai
DAP AN C.
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Dé thay phép tinh tién theo vecto u=BC=(9;-2) A B
bién doan thang AB thanh doan thang CD.

D C

Cau 53. Trong madt phéng voi hé toa do Oxy, cho hinh binh hanh ABCD voéi
A(1,-4), B(8;2) va giao diém ctia hai duong chéo AC va BD la I(3; —2). Néu T 1a phép tinh
tién theo vecto u bién
doan théng AB thanh doan théng CD thi vecto u ¢6 toa do la:
A. (3;12) B. (5;3) C. (-3;-2) D. (7;-5)

Hudng dan giai
DAP AN B.
Xe =2X; =X, =6-1=5

Ye=2Y1=Ya :_4+4:0:C(5;0)

Do Ila trung diém cta AC nén ta co: {

Phép tinh tién theo vecto u=BC= (-3;-2) bién doan thang AB thanh doan thang CD.
Cau 54. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong thang song song a va b c6
phuong trinh lan lwgt la 2x—y+4=0 va 2x—y-1=0. Néu phép tinh tién T theo vecto
u=(m;-3) bién duong thang a thanh duong thang b thi gi trj cia m béng;:
Al B.2 C.3 D. 4

Hudng dan giai
DAP AN A.
Trén duong thang a ta 1dy diém A(0;4). Phép tinh tién T theo vecto u=(m;-3) bién diém
x'=0+m
y'=4+(-3)
ViTbién a thanhbnén: A'eb<2m-2=0<m=1.

A thanh diém A’ dinh boi: { = A'(m;1).
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BAI 3. PHEP POI XUNG TRUC

A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
I. Dinh nghia
1. — Cho duong thang d. Phép ddi xting qua duong thang d, ki hiéu 1a B,, 1a phép bién
hinh bién moi diém M thanh diém M’ d6i xting véi M qua d (Khi d6 d 1a duwong trung truc
cua doan MM").

- Phép d6i xting qua duong thang con goi don gian 1a phép ddi xting truc.

-Puong thang d goi la truc ctia phép ddi xting, hay don gian la truc d6i xtng,

- Goi M, la hinh chiéu vuong goéc cia M trén d. Ta cé: b, (M) =M :W = —l\m.
2. Duong thang d goi 1a truc d8i xtng ctia hinh (H) néu b, bién (H) thanh chinh né. Khi
dé (H) goi 1a hinh ¢6 truc déi xténg.
I1. Biéu thitc toa do
Trong mat phang Oxy, goi M(xy) va M'=B, (M) =(x';y') .
x'=x
y'=-y
x'=—x

y'=y

e Néud Ia truc Ox thi: {

e Néud la truc Oy thi: {

IIL. Tinh chat

Phép doi xting truc:

1. Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.

2. Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thit tu gifta cac diém
tuong tng.

3. Bién mot duong thang thanh duong thang.

4. Bién mot tam giac thanh tam giac bang tam giac da cho.

5. Bién mot duong tron thanh dwong tron c¢6 ban kinh bang ban kinh ctia duong tron da
cho.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh anh ctia mgt hinh qua phép déi xtng truc

Phwong phap giai: Dung dinh nghia, tinh chat hodc biéu thic toa do cua phép ddi xting
truc.
Vi du 1: Trong mat phang toa do Oxy, cho M(—4;3) va duong thang d c6 phuwong trinh:

= 1 + 2t N 2 ?. \ 7 A ’ 4 Ao 7 \ \ \
{X . Tim anh cta M va d qua phép doi xing truc co truc doi xung la d; la duong

y=-1+t
thdng 2x+y-1=0.

Giai
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o Goi d'=p, (d). Vecto chi phuong cta d 1a u=(21), vecto chi phuong cua d, la
u, =(-12). Tacé: wu; =0=>d Ld,.

Vay: d'1d, vad’ trung vdi d.

e Goi A 1a duwong thang vudng goc voi d, :2x+y-1=0, thi A:x—2y+c=0.

Cho A qua M(—4;3), ta c6: x=10. Vay A:x—2y+10=0.

2x+y-1=0

GoiIla giao diém ctia A va d, thitoa do cuiaIla nghiém cua hé: )
x=2y+10=0

Suy ra I[—%;%J .MaTla trung diém caia MM’ nén M[%,%j :

Vi du 2: Trong mit phang Oxy, cho duong tron (C) c6 phuwong trinh: x* +y? +2x—4y -4 =0
va duong elip (E):x* +4y* =1.

a. Tim anh ctia (C) qua b, voi d:x+y=0.

b. Tim anh ctia (E) qua b, .

Giai

a. Anh cta (C) qua B,: Goi A 1a duong thang qua I(-1,2) va vudng géc véi d:x+y=0,
tacOA:x—y+3=0.
Toa d6 giao diém H cua A va d la: H[—%,%j

, | X'=2% =X '=-2
Goi I':Dd(I),ta co: { H :>{X )

y'=2yy-y |y=1
Do d¢: I'(-2;1).

Mt khac, (C’) 6 bén kinh R'=3 nén (C'):(x+2)" +(y-1)"=9.
: . . , A L[ X'==x x=-X'
b. Anh (E’) cua (E) qua P : Biéu thtic toa d6 cua P, la: { :>{ .

Do d6, (E'):(-x')* +4y2 =1 hay x> +4y*=1.

Cach khac: (E) ¢6 truc d6i xtng la Oy, nén (E) khong d6i qua By, . Do do (E'):x* +4y* =1.

Dang 2. Tim truc d6i xttng ctia mgt hinh

Phwong phap giai: Dung dinh nghia truc d6i xtng ctia mot hinh, ta thuc hién cac buéc
sau:

Buéc 1. Chi ra mot duong thang d 1a truc ddi xting ctia hinh (H).

Budc 2. Chitng minh rang véi moi diém M thudc hinh (H), anh M’ ctia M qua b 4 cung
thudc (H).

Vi du 1: Tim cac truc d6i xting ctia hinh thoi.

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 31




Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

Giai
Cho hinh thoi ABCD. bat ABCD la (H) va duong théng
AClad, ta co:
Véi moi diém M thudc canh AB thi M e (H) .

Vi d l1a trung truc cia doan thang BD nén anh M’ ctia M
qua B, thudc canh AD. Do d6, M'e(H).

Tuong tuw,, néu MeBC=M'eDC=M'e(H).
Tom lai véi moi M thudc hinh thoi ABCD thi anh M’ cua
M qua P, thudc hinh thoi ABCD. Vay, AC la truc doi
xtng cta hinh thoi ABCD.
Hoan toan tuong tw, ta chttng minh BD la truc d6i xting ctia hinh thoi ABCD.
Tém lai, hinh thoi ¢6 hai truc d6i xting, d6 la hai duong chéo cua no.
Vi du 2. Tim cac truc d6i xéing ctia mét hinh tron.

Giai
Goi d 1a mot duong thang di qua tim duwong tron. Vi moi diém M
thudc duong tron ta vé day MM' Ld thi M’ 1a anh ctia M qua b,. Suy

ra, d 1a truc d6i xiing ctia duong tron.

Dang 3. Tim tap hop diém

Phuong phap giai:
Buwéc 1. Chon b, :M—>M'.
Buéce 2. Xac dinh tap hop diém M, suy ra tap hop diém M'.
Vi du: Cho hinh vuéng ABCD ¢ A va C ¢6 dinh, B di dong trén mdt duong tron (C) cho
truede. Tim tdp hop nhitng diém D.
Giai
Ta co: B,:B—>D.Ma Be(C) néen De(C'), anh cua (C) qua b,..

Vay tap hop nhiing diém D la duong tron (C’), anh cua (C) qua b ..

Dang 4. Dung phép ddi xitng truc dé dung hinh

Phuong phap giai:

Budc 1. Xac dinh b, :M—M'.

Budc 2. Xac dinh M, suy ra M’ (hodc nguoc lai) béng b,.

Vi du: Trong mat phang cho duong thang d ¢§ dinh va hai diém A, B ¢§ dinh, phan biét
ndm hai bén duong thing d. Hay dung diém M trén d sao cho |[MA—MB| 16n nhat.

Giai
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Goi B'=D,(B). V6i di€ém M tity y trén d, ta c6: [MA—MB|=[MA-MB/|<AB'.
Do do: |MA—MB|maX = |MA—MB| =AB'< A, M, B' théng hang.
Cach dung: - Dung B'=D, (B)

- Giao diém cua d va AB’ la diém phai dung.

Bai toan c6 mot nghiém duy nhat khi AB’ khong song song voi d.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. C6 bao nhiéu phép d8i xting truc bién mot duong thang d cho triede thanh chinh

no?

A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat

C. Chi c6 hai phép D. C6 v sO phép
Hudng dan giai

DAP AN D.

Truc ctia phép d6i xting 1a d hodc bat ki duong thang nao vudng gdc véi d.
Cau 2. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép ddi xting truc bién moi
duong thang d6 thanh chinh n6?
A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudéng dan giai
DAP AN D.
Truc d&i xting 1a bat ki dueong thang nao vuong goéc véid vad'.
Cau 3. Cho hai duong thang song song d va d’. Cé bao nhiéu phép d8i xtng truc bién
duong thang d thanh duong thang d'?
A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Truc d8i xting la duong thang song song va cach déud va d’.
Cau 4. Cho hai duwong thang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép ddi xting truc bién
duong thang d thanh duong thang d'?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mét phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN C.

Truc d&i xting 1a hai dudng phan giac ctia cac goc tao boi hai duong thang d va d’.
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Cau 5. Cho hai dwong thang song song a va b, mot duong thang ¢ vudng géc véi ching.
C6 bao nhiéu phép d6i xting truc bién mdi duong thang d6 thanh chinh n6?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 sO phép
Huoéng dan giai
DAP AN B.
Phép d6i xting qua duong thang d.
Cau 6. Cho hai duong thang song song a va b, mot duong thang c vudng gdc véi chung.
C6 bao nhiéu phép doi xting truc bién a thanh b va bién c thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN B.
Truc d&i xting la duong thang song song, cach déu d va d’.
Cau 7. Cho hai duong thang song song a va b, mot duong thang ¢ khong vuong gdc véi
chiing ciing khong song song véi chting. C6 bao nhiéu phép d6i xtmg truc bién moi
duong thang d6 thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mdt phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 8. Cho hai dwong thang song song a va b, mot duwong thang ¢ khéng vuong goc va
cting khong song song véi chiing. C6 bao nhiéu phép déi xting truc bién a thanh b va bién
c thanh chinh n6?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mét phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 9. Cho bon duwong thang a, b, a’, b’ trong d6 a//a’, b//b' va a cat b. C bao nhiéu phép
ddi xting truc bién cac duong thang a va b [an lwot thanh cc duong thang a’ va b’?
A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi c6 hai phép D. C6 v0 s6 phép
Hudng dan giai
DAP AN A.
Chi c¢6 mdt phép dbi xtiing truc bién a thanh a’, nhung phép d6 khong bién b thanh b’.

Cau 10. Trong cac hinh dudi day, hinh nao ¢6 mot va chi mot truc ddi xing?
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A. Duong elip. B. brong tron.

C. Duong hypebol. D. Buong parabol.
Hudng dan giai

DAP AN D.

Cau 11. Trong cac hinh dudi day, hinh nao 6 ba truc doi xtng?

A. Doan thang,. B. Brong tron.

C. Tam giac déu. D. Hinh vudng.
Hudng dan giai

DAP AN C.

Cau 12. Trong cac hinh dudi day, hinh nao ¢6 boén truc d6i xting?

A. Hinh binh hanh. B. Hinh cht nhat.

C. Hinh thoi. D. Hinh vuong.
Hudng dan giai

DAP AN D.

Cau 13. Trong cac hinh dudi day, hinh nao khong c6 truc d6i xtiing?

A. Hinh gdm hai duong tron khong bang nhau.

B. Hinh gobm mot duong tron va mot doan thang tiry .

C. Hinh gobm mot duong tron va mot duong thang tity .

D. Hinh gobm mot tam giac can va duong tron noi tiép.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Cau 14. Trong cac hinh dudi day hinh nao khong c6 v sd truc d6i xting?

A. Buong tron. B. Duong thang.

C. Hinh gom hai duong thang song song. D. Hinh da gidc déu n canh.
Hudng dan giai

DAP AND.

Hinh da gidc déu n canh c6 n truc d6i xting,.

Cau 15. Trong cac hinh dudi day hinh nao khéng cé truc d6i xting?

A. D6 thi cia ham s6 y =sinx. B. D6 thi cia ham s6 y =cosx.

C. Db thi ctia ham s@ y =tanx. D. D6 thi cia ham s6 y = |x| i
Hudng dan giai

DAP AN C.

Cau 16. Trong mit phang toa dd Oxy, phép ddi xtng truc bién diém A(2;1) thanh A'(2;5)

co truc ddi xing la:

A.Duong thang y=3. B. Duong thang x=3.
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C. Duong thang y=6. D. Puong thang x+y-3=0.
Hudng dan giai
DAP AN A,
Truc d6i xting la trung truc cia AA’.
Cau 17. Trong mit phing toa dd Oxy, néu phép ddi xting truc bién diém M(1;—-4) thanh
diém M'(—4;1) thi né c6 truc déi xtng la:
A.Duong thang x+y=0. B. Puong thang x-y=0.
C. Puong thang x+y-1=0. D. Puong thang x—y-1=0.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Truc d6i xting la trung truec cia MM'.
Cau 18. Trong mdt phang toa d6 Oxy, néu phép déi xtimg truc bién diém M(2;3) thanh
diém M'(3;2) thiné bién diém C(1,-6) thanh diém:
A. C'(6;1). B. C'(1;6).
C. C'(-6;-1). D. C'(-6;1).
Hudng dan giai
DAP AN D.
Truc ctia phép d6i xtmg la duong thing y=x. Phép déi xting d6 bién di€ém M(a;b) thanh
diém M'(b;a).
Cau 19. Trong mit phing toa do Oxy, néu phép déi xting truc bién diém M(3;1) thanh
diém M'(-1;-3) thi n6 bién diém N(-3;-4) thanh diém:
A. N'(3;4). B. N'(3;-4).
C. N'(4-3). D. N'(4;3).
Hudng dan giai
DAP AN D.
Truc ctia phép d6i xting 1a duong thang y=-x. Phép d6i xting d6 bién diém M(a;b)
thanh diém M'(-b;-a).
Cau 20. Trong mit phang toa d6 Oxy, néu phép ddi xtng truc bién diém A(0;1) thanh
diém A'(-1;0) thind bién diém B(-5;5) thanh diém:
A. B(-5,5). B. B'(5;5).
C. B'(5;-5). D. B'(-1;1).
Hudng dan giai
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DAP AN A.
Cau 21. Trong mit phang toa do Oxy, phép d6i xting qua duong thang x+y=0 bién
duong thang 4x -5y +1=0 thanh duong thang cé phuong trinh:
A. —4x+5y+1=0. B. 5x—4y+1=0.
C. 5x+4y+1=0. D. 4x+5y+1=0.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Biéu thitc toa dd ctia phép ddi xting qua duong thing x+y=0 la x'=-y va y'=-x. Boi
vay ttt phuong trinh 4x-5y+1=0 ta suy ra 4y'+5x'+1=0.
Vay duong thang 4x—5y +1=0 bién thanh duong thang 5x—4y +1=0.
Cau 22. Trong mit phang toa d6 Oxy, phép d8i xting qua duong thang x-y=0 bién
duong tron cé phuong trinh x> +y? —2x-1=0 thanh duong tron c6 phuong trinh:
A. x> +y* -2y -1=0. B. x> +y? +2x-1=0.
C. xX*+y*+2y-1=0. D. x* +y*-2x-1=0.
Hudng dan giai
DAP AN A,
Biéu thtrc toa do cua phép d6i xting da cho la x'=y va y'=x. Bdi vay, tit phwong trinh
x> +y? —2x-1=0 ta suy ra y?+x?-2y'-1=0, d6 la tap hop nhitng diém (x’;y') thoa man
phuong trinh duong tron x> +y* -2y -1=0.
Cau 23. Trong mit phing toa dd Oxy, cho duong tron (C) c6 phuong trinh

x> +y? —2x+3y-1=0. Phép d6i xting qua truc Ox bién dwong tron d6 thanh duong tron

(C’) ¢6 phuong trinh:

A. x2+y2—2x+3y—1=0. B. x2+y2—2x—3y—1=0.

C. x> +y? +2x+3y-1=0. D. x> +y* —2x+3y+1=0.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Chi viéc thay y bang —y trong phuong trinh dwong tron da cho.

Cau 24. Trong mit phang toa dd Oxy, cho duong tron (C) c6 phuong trinh
x> +y” —2x+3y-1=0. Phép d8i xting qua truc Oy bién duwong tron d6 thanh duong tron
(C’) c6 phuong trinh:

A. X +y* —2x+3y-1=0. B. x* +y* —2x-3y-1=0.

C. x2+y2+2x+3y—1=0. D. x2+y2—2x+3y+1=0.
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Huoéng dan giai
DAP AN C.
Chi viéc thay x bang —x trong phuwong trinh duong tron da cho.

Cau 25. Quan sat cac hinh dwéi day, hay cho biét két luan nao la dung?

-8 kP

H1 H2 H3 H4
A. Hinh H; khong c6 truc ddi xting, hinh H, ¢6 1 truc d6i xing, hinh H; c6 5 truc d6i
xtng va hinh H, c6 2 truc d6i xtng.
B. Hinh H, ¢6 1 truc d6i xiing, hinh H, c6 2 truc d6i xting, hinh H; ¢6 5 truc d6i xting va
hinh H, c6 2 truc d6i xting.
C. Hinh H; ¢6 1 truc d6i xting, hinh H, ¢6 2 truc d6i xting, hinh H, ¢6 5 truc d6i xting va
hinh H, c6 4 truc d6i xting.
D. Hinh H, khong c6 truc d6i xing, hinh H, c6 2 truc d6i xing, hinh H; ¢6 5 truc d6i
xtng va hinh H, c6 4 truc d6i xting.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Cau 26. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Phép d6i xting truc la mot phép doi hinh.
B. Phép d6i xting truc c6 vo sd diém bat dong.
C. Mot tam gidc nao d6 co thé c¢6 dung hai truc déi xting.
D. M6t hinh c6 thé khong c6 truc d6i xtiing nao, ¢é thé c6 mot hay nhiéu truc d6i xing.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta thay ngay cac cau A, B, D déu dung.
Cau C sai vi: Mot tam giac thuong khong c6 truc doi xiing nao, mot tam giac can (khong
déu) chi c6 1 truc doi xting, mot tam gidc déu c6 3 truc ddi xing.
Cau 27. Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau:
A. Qua phép d6i xting truc B, anh ctia duong thang d 1a duong thang d’ song song véi d.
B. Qua phép d6i xting truc B,, anh cta tam gidc déu aBC c6 tam Oea (tdam duong tron
ngoai tiép) la chinh no.

C. Qua phép d6i xtng truc B,, anh cia mot duong tron la chinh né.
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D. Qua phép d6i xting truc B, anh ctia duong thang d vudng goc véi a 1a chinh né.
Hudng dan giai

DAP AN D.

- Qua phép d3i xting truc P, anh ctia dudng thang d 1a duong thang d’ song song véi d,

diéu nay chi dang khi d//a.

- Cau B chi dung khi a di qua duong cao ctia tam giac déu ABC.

- Cau C chi diing khi a di qua tam cta duong tron.

- Cau D dung. Vi néu lay M la mot diém bat ki thudce d thi anh ctia M qua phép déi xting

b, la diém M'ed. Vay anh cua d la chinh né.

CAu 28. Ta xem cadc mau tw in I, J, H, L, P nhu cac hinh. Nhitng hinh nao cé dung hai truc

doi xting?

A.L] B.ILH C.J,L D.H,P
Hudng dan giai

DAP AN B.

Cau 29. Chon cau sai trong cac cau sau:

A. Buong tron c6 vo s6 truc doi xing,.

B. Da giac déu n canh ¢ ding n truc d6i xing.

C. Hinh thoi ¢6 hai truc d6i xtng.

D. Mot tam gidc nao d6 c¢6 thé ¢6 ding hai truc xtng.
Hudéng dan giai

DAP AN D.

- Ta thay ngay céc cau A, B, C déu dung.

- Theo cau 2, khong cd tam giac nao co hai truc d6i xtng,.

Cau 30. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh

2x-3y-6=0.Duong thang ddi xting ciia A qua truc hoanh cé phuong trinh la:

A. 2x+3y+6=0. B. 2x+3y-6=0. C. 4x-y-6=0. D. 3x+2y-6=0.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Hai diém M(xy) va M'(x;—y) thi déi xtmg véi nhau qua truc hoanh. Do d6 duong thing

d6i xtiing ctia A:2x—-3y+6=0 qua truc hoanh c¢6 phuwong trinh la: 2x+3y+6=0.

Cau 31. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh

5x+y-3=0. Dudng thang d6i xting ctia A qua truc tung c6 phuong trinh la:

A. 5x+y+3=0. B. 5x-y+3=0. C. x+5y+3=0. D. x-5y+3=0.
Hudng dan giai

DAP AN B.
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Hai diém M(x;y) va M'(—x;y) thi d6i xting véi nhau qua truc tung. Do d6 duong thing
doi xtiing ctia A:5x+y—-3=0 qua truc tung cé phuong trinh la: -5x+y-3=0<5x-y+3=0
Cau 32. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh
2x-y+1=0 va diém A(3;2). Trong c4c diém dudi day, diém nao la diém d6i xting cta A
qua duong thang A?
A. M(-1;4). B. N(-2;5). C. P(6;-3). D. Q(16).

Hudng dan giai
DAP AN A.
Duong thang A:2x-y+1=0 c6 vecto chi phuong ei=(1;2). Goi d la duong thang qua
A(3;2) vuodng goc vdi A thi a la vecto phap tuyén cua d. Phuong trinh cua d la:
1(x=3)+2(y—2)=0<x+2y-7=0.

Toa d6 cua diém H la hinh chiéu vudng goc cuia A trén A nghiém dung hé phuong trinh:

2x-y+1=0 =1
YT L T S H(19).
x+2y-7=0 y=3

Goi B la diém d6i xtng cuia A qua A, thi H la trung diém cua AB nén:
{XB AT (),
YB=2Yn~Ya =4

Cha y: Vi day la bai tap trac nghiém, nén d€ chon cau dung cho nhanh ta chi can kiém tra
cdc lya chon. Vi du néu chon M(-1;4) ta thdy ngay trung diém ctia AM 1a I(1;3)€A, sau
d6 chi can kiém tra vecto AM vudng géc véi vecto chi phurong a = (1,2) cta A.

Cau 33. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh
y=x>—2x+3. Phép d8i xting truc B, bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh

la:

A. y=x*-2x-3. B. y=x*+2x-3. C.y=—x*+2x-3. D. y=— +4x-3.
Hudng dan giai

DAP AN C.

Li luan nhw cau 2 phuong trinh ctia (P') 1a: y=—x* +2x-3.

Cht y: C6 thé dung kién thirc sau: d6 thi ctia hai ham s6 y=f(x) va y=—f(x) thi d&i xtmg
voi nhau qua truc hoanh.

Cau 34. Trong mat phiang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuwong trinh
y =2x% +x+5. Phép ddi xting truc b, bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh
la:

A. y=-2x*+x-5. B. y=2x" —x+5. C. y=-2x* —x-5. D. y=-2x* +x-5.
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Hudng dan giai
DAP AN B.
Hai diém M(x;y) va M'(—xy) thi d6i xting véi nhau qua tryc tung. Do d6 phuong trinh
ctia (P’) la: y:2(—x)2 +(—x)+5cy=2x"—x+5.
Cau 35. Trong miat phang véi hé toa dd Oxy, cho duwong tron (T) c6 phuong trinh
x> +y”> —2x+y-5=0. Phép d6i xting truc D, bién duong tron (T) thanh duong tron (T')

c6 phwong trinh la:

A. x? +y? —2x-y-5=0. B. x* +y* +2x+y-5=0.

C. x> +y? +2x-y-5=0. D. x> +y* —x—2y+5=0.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Thay y boi —y ta dwoc phuong trinh ctia duong tron (T7) la: x> +y* —2x—y-5=0.
Cau 36. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho duwong tron (T) c6 phuong trinh
(x—2)2 +(y+3)2 =16. Phép ddi xting truc P, bién duong tron (T) thanh duong tron (T')

c6 phuong trinh la:

A. (x+3)2+(y—2)2=16. B. (x+2)2+(y+3)2=16.

C. (x+2)" +(y-3)" =16. D. (x-2) +(y-3) =16.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Thay x boi —x ta dwgc phuong trinh ctia dwong tron (T7) la:
(—x—2) +(y+3)° =16 = (x+2)* +(y+3)" =16
Cau 37. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, goi a la duwong phan giac ctia géc phan tu thit
nhat. Phép ddi xtmg truc B, bién diém A(4;3) thanh diém A’ c6 toa do la:
A. (—4;-3). B. (4-3). C. (-4:3). D. (3;4).
Hudng dan giai
DAP AN D.
Ta c6 thé chimg minh duwoc rang: hai diém M(x;y) va M'(y;x) thi d6i xtmg nhau qua a la
duong phan giac ctia goc phan tu tht nhat caa hé toa do Oxy.
Suy ra: A'(3;4).
Ghi chi: Duong phan giac ctia goc phan tu thit nhat 1a duong thang cé phuong trinh
y=X.
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Cau 38. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, goi b 1a dudng phan gidc ctia goc phan tu thi
hai. Phép d6i xting truc b, bién diém P(S; —2) thanh diém P’ c6 toa do la:
A. (5:2). B. (-5,2). C. (2-5). D. (-2;5).

Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta c6 thé ching minh duoc réng: Hai diém M(x;y) va M'(-y;—x) thi d&i xting qua b la
duong phan giac cua géc phan tu thit hai caa hé toa dd Oxy.
Suy ra: P'(2;—5).
Ghi chti: DPuong phan gidc ctia goéc phan tu tht hai la dwong thang c6 phuwong trinh
y=-X.
Cau 39. Trong miat phang véi hé toa dd Oxy, goi a la duong phan giac ctia goc phan tu thi
nhat. Ta xét duong tron (T) c6 phuwong trinh (x—2)2 +(y+3)2 =9. Phép d06i xting truc b,
bién duong tron (T) thanh duong tron (1) c6 phuwong trinh la:

A. (x+3) +(y-2)*=9. B. (x+2)° +(y-3)° =9.
C. (x—3)2+(y+2)2=9. D. (x+3)2+(y+2)2=9.
Hudéng dan giai
DAP AN A.
Thay x bdi y va y boi x ta dwoc phwong trinh cta (T7) la:
(y=2) +(x+3) =9 = (x+3) +(y-2)* =9.
Cau 40. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, goi a la dudong phan gidc ctia gée phan tu thi
nhat. Ta xét duong thang A c6 phuwong trinh 3x—4y+5=0. Phép d6i xting truc D, bién
duong thang A thanh duong thang A' cé phuong trinh la:
A. 4x-3y-5=0. B. 3x+4y-5=0. C. 4x-3y+5=0. D. 3x+4y+5=0.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Thay x boi y va y boi x ta duwgc phuong trinh ctia A' [a: 3y —4x+5=0<4x-3y-5=0.
Cau 41. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, goi b 1a dudong phan gidc ctia géc phan tu thie
hai. Ta xét duong tron (T) c6 phuong trinh x> +y” —6x+4y-2=0. Phép d6i xting truc B,
bién duong tron (T) thanh duwong tron (1) c6 phuong trinh la:
A. X +y? +6x—-4y-2=0. B. x> +y* +4x -6y -2=0.
C. x> +y% —6x+2y+2=0. D. x> +y? —4x+6y-2=0.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Ths. Tran Dinh Cu-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 ~ Page42




Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

Thay x boi —y vay bdi —x ta duwgc phuong trin caa (17) la:

(—y ) +(—x)" =6(-y) +4(—x)-2=0 = +y* —4x+6y -2=0.

Cau 42. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, goi b 1a duong phan gidc ctia goc phan tu thi
hai. Ta xét duong thang A cé phuong trinh y=>5x+3. Phép ddi xting truc B, bién duong
thang A thanh duong thang A' ¢ phuong trinh la:

A y=sx+o, B.y——ix+2. C.y=-5x+3. D. y=5x-3.
5 5 5 5

Hudng dan giai
DAP AN A.
Thay x bdi —y vay bodi —x ta duoc phuong trinh ctia A' 1a: (—x)=5(-y)+3 <y = %x+% :
Cau 43. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, goi a la duong thang c6 phuong trinh
x+2=0. Phép d6i xting truc b, bién di€m M(4; —3) thanh diém M’ c6 toa do la:
A. (-6;-3). B. (-8;-3). C. (8:3). D. (6;3).
Hudng dan giai
DAP AN B.
Trudc hét ta nhan thdy rang: hai diém M(xy) va M'(2x,-x;y) thi d&i xtng qua duong
thang c6 phuong trinh x=x, .
Phuong trinh cta a viét lai: x=-2<x, =-2.
Do d6, véi diém M(4-3) thi diém M’ ddi xtimg cuia M qua a c6 hoanh dé la
x'=2(-2)-4=-8.
Suy ra: M'(—8;—3).
Cau 44. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, goi b 1a duong thang c6 phuong trinh
y—3=0.Phép d6i xttng truc b, bién diém P(—2;5) thanh diém P’ co toa do la:
A. (-2;-5). B. (2;-5). C. (-21). D. Mot két qua khac. |
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Trudc hét ta nhan thdy rang: hai diém M(xy) va M'(x;2y, -y) thi d6i xtng qua duong
thdng cé phuong trinh y=vy,.
Phuong trinh cta b viét lai: y=3.
Do d4, véi diém P(-2;5) thi diém M’ ddi xtng ctia M qua b ¢6 tung d9 la: y'=2.3-5=1.
Suy ra: M'(—Z;l).
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Cau 45. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai duong thang a va b ¢6 phuong trinh
lan luot1a x=x; va x=X, (X; X, ); M(x;y) 1a mot diém bét ki. Phép déi xting truc b, bién
diém M thanh diém M’ va phép d6i xting truc b, bién diém M’ thanh diém M”. Nhu thé
phép bién hinh bién diém M thanh diém M” 1a mot phép tinh tién theo vecto u . Toa do
ctia vecto u 1a:
A. (2(x1+x2);0). B. (2(x2—x1);0). C. ((x1+x2);0). D. ((xz—xl);O).
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Goi I(x;;0) va J(x,;0) 1a c4c giao diém ctia hai dudng thang a va b véi truc hoanh.
Nhu thé phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ la mét phép tinh tién theo vecto
u=2[.
Ta co: ﬁzZﬁz(Z(xz —xl);O).
Cau 46. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai duong thang a va b ¢6 phuong trinh
[an luot la y=y, va y=y, (y1 ¢y2); M(x;y) la mot diém bat ki. Phép do6i xung truc B,
bién diém M thanh diém M’ va phép d6i xiing truc b, bién diém M’ thanh diém M”. Nhu
th& phép bién hinh bién diém M thanh diém M” 1a mot phép tinh tién theo vecto u. Toa
do cta vecto u la:
A. (O;Z(yz—y1)>. B. (0;2(y2+y1)). C. (O;y2+yl). D. (O;yz—yl).
Hudng dan giai
DAP AN A.
L{ luén nhuw cau 45 ta dugc u :(();Z(y2 —yl)).
Cau 47. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho hai duwong thang a va b cé phuong trinh
lan luot 1a x=2 va x=5. Thuyee hién lién ti€p hai phép d6i xting truc b, va b, (theo thit
tir). Diém M(-2;6) bién thanh diém N c6 toa do la:
A. (-46). B. (5:6). C. (46). D. (9;6).
Hudng dan giai
DAP AN C.
Theo bai 46 thi phép bién hinh bién diém M thanh diém N la phép tinh tién theo vecto:
u=(2(5-2);0)=u=(60).

Ap dung biéu thiic toa do ctia phép tinh tién ta duoc N(4;6) .
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Cau 48. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai dudng thang a va b ¢6 phuong trinh
lan luwot la y=-1 va y =3. Thuc hién lién ti€p hai phép d6i xiing truc B, va b, (theo thi
tw). Diém P(7;1) bién thanh diém Q co toa do la:
A. (7:6). B. (7;-5). C. (7;3). D. (7;9).
Hudng dan giai
DAP AN D.
Phép bién hinh bién diém P thanh diém Q la phép tinh tién theo vecto:
u=(0;2.(3+1))=u=(0;8)
Ap dung biéu thirc toa dd cua phép tinh tién ta duoc: Q(7;9).
Cau 49. Trong mat phzfmg voi hé toa do Oxy, cho hai duwong théng a va b cé phuong trinh
lan lwot 1A x=-2 va x=3; A la duong thang c6 phuong trinh 2x+y=0. Thyc hién lién
tiép hai phép ddi xtng truc B, va B, (theo tht tu), duong thang A bién thanh duong
thang A' c6 phuong trinh la:
A. 2x+y-10=0. B. 2x+y+5=0. C. 2x+y-20=0. D. Mot két qua khac.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Phép bién hinh bién duong thang A thanh duong thang A' 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(2(3+2);0)=>u=(100).
Phép tinh tién nay bién A thanh A' c6 phuong trinh: 2(x—10)+y=0<2x+y—-20=0.
Cau 50. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thang a va b cé phuong trinh
lan luotla y=2 va y=3; A la duong thang cé phuong trinh 3x—2y +1=0. Thuc hién lién
tiép hai phép ddi xtng truc B, va D, (theo tht tu), duong thang A bién thanh duong
thang A' c6 phuong trinh la:
A. 3x-2y+5=0. B. 3x-2y-5=0. C. 3x-2y+10=0. D. Mot két qua khac.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Phép bién hinh bién duong thang A thanh duong thang A' 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(0,2(3-2))=u=(0,2).
Phép tinh tién nay bién A thanh A' ¢ phuong trinh: 3x—2(y-2)+1=0<3x-2y+5=0.
Cau 51. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho hai duwong thang a va b cé phuong trinh
lan luotla x=4 va x=2; (T) la duwong tron c6 phuong trinh (x —1)2 + (y + 2)2 =4. Thuc hién
lién ti€p hai phép ddi xting truc b, va b, (theo thu tw), duong tron (T) bién thanh duong
tron (T”) c6 phuong trinh la:
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A. (x=3) +(y-2) =4. B. (x+3) +(y+2)" =4.

C. (x+1)2+(y+4) =4, D. (x+5)2+(y+1)2 4.

Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép bién hinh bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) la phép tinh tién theo vecto:
u=(2.(2-4);0)=u=(-40).
Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T’) ¢ phuong trinh:
(x+4—1)2 +(y+2)2 =4<:>(x+3)2 +(y+2)2 =4,
Cau 52. Trong mit phang véi hé toa &6 Oxy, cho hai duong thang a va b c6 phuong trinh
lan lwot 1a y=1 va y=-2; (T) la duong tron c6 phuong trinh x* +y* —2x-6y+1=0. Thuc
hién lién ti€p hai phép ddi xting truc b, va b, (theo tht tu), duong tron (T) bién thanh
dwong tron (T”) c6 phrong trinh la:
A. X2 +y? —2x+6y+1=0. B. x* +y” —2x+8y+4=0.
C. x> +y? —2x+12y -4 =0, D. x* +y* +4x+12y-1=0.

Hudng dan giai
DAP AN A.
Phép bién hinh bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) la phép tinh tién theo vecto:
u=(0;2(-2-1))=>u=(0;-6).
Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) ¢ phuong trinh:
X% +(y+6)" —2x—=6(y+6)+1=0 x> +y* ~2x+6y +1=0.
Cau 53. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC véi A(2;6), B(—1;2), C(6;1)
. Goi G 1a trong tam cua AABC. Phép doi xting truc B, bién diém G thanh diém G’ ¢6

toa do la:

A. (%4} B. (3,-3). C. (%;—3}. D. [g;—zzj.

Hudng dan giai
DAP AN C.
Tt gia thiét suy ra: G(g;?)j = G'[%;—C&j :
Cau 54. Trong mat phéng voi hé toa do6 Oxy, cho tam gidc ABC véi A(l;5),
B(—1;2), C(6;—4). Goi G la trong tam ctia AABC. Phép dodi xting truc By, bién diém G

thanh diém G’ ¢6 toa do la:
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A. (-2-1). B. (2-4). C. (0;-3). D. (-2;1).

Huoéng dan giai
DAP AN D.
Tir gia thiét suy ra: G(2;1)=G'(-2;1).
Cau 55. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho tam gidc ABC véi A(0;4),
B(—2;3), C(6;—4). Goi G la trong tam ctia AABC va a la duwong phan giac cta goc phan tu
th nhat. Phép d6i xing truc B, bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa d¢ la:

N

Hudéng dan giai
PAP AN C.

4 4
Tacod: G| =;1|=G'|1;—|.

Cau 56. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cac duong c6 phuong trinh sau day, duong
nao nhan truc hoanh lam truc doi xtng:
A. y=x*-2x. B. y=—4x+3.
C. x> +y* —4x+1=0. D. x* +y? +4x+12y-1=0.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Khi thay y béi —y thi phuong trinh x* +y* —4x+1=0 (*) khong thay doi nén duong tron
c6 phuong trinh (*) nhan truc hoanh lam truc ddi xtng.

Cau 57. Trong cac ham sd sau day, ham s6 nao c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i

xung?

A. y=>5x-3. B.y:X2—4x+5. C.y=X4—x2+1. D. y=sinx.
Hudéng dan giai

DAP AN C.

Do phuong trinh y=x*—x* +1 khong thay d6i khi ta thay x boi —x nén do thi ctia ham s8
nay nhan truc tung lam truc d6i xtng.

Cau 58. Cho hai diém B va C ¢d dinh trén duong tron (O;R). Diém A thay ddi trén (O;R).
Goi H 1a truc tdm ctia AABC va H’ 1a diém d6i xting ciia H qua duong thang BC. Ménh dé
nao sau day la dang?

A. H’ ludn nam trén duong tron (O';R) do6i xting cua (O;R) qua duong thang BC.

B. H’ lu6n nam trén mot duong thang cd dinh song song véi BC.

C. H’ luén nam trén dudong trung triee ctia canh BC.
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D. H’ luén nam trén duong tron (O;R) .

Huoéng dan giai
DAP AN D.
Trong mot tam giac, diém ddi xting cta truc tam H qua
mot canh ctia nd thi nam trén duong tron ngoai tiép
tam giac d6. Pay la mot kién thirc co ban. Tuy nhién ta
c6 thé chiing minh lai bai toan nay nhw sau:
Ké cac duong cao AM, BN, CP va goi D la diém do6i
xting cua H qua BC.

Ta c6 t¢ gidc ANHP la mot t¢ gidc ndi ti€p, suy ra:
PAN +PHN =180° hay BAC+BHC=180°.
Mt khac, c6 D la diém d6i xtiing cua H qua BC nén

BDC=BHC.

Do dé6: BAC+BDC=180°.
Suy ra D nam trén duong tron (O) ngoai ti€p AABC.
Cau 59. Trong mat phang cho duong thang A va hai diém A, B phan biét ndm cung mot
bén duong thang A . Mot diém M thay ddi trén A, khi d6 vi tri cia M &€ MA +MB dat gia
tri nho nhat la:
A. M trung véi hinh chiéu vudng goc ctia A trén A.
B. M trung véi hinh chi€u vudng goc ctia B trén A.
C. M trung vdi giao diém cua A va dwong trung truc cua AB.
D. M trung véi giao diém ctia A va duong thang BA’ véi A’ 1a diém d6i xting ctia A qua
A.

Hudng dan giai
DAP AN D.
Pay la bai toan co ban vé gia tri nho nhat.
Do A’ la diém d6i xtiing ctia A qua A nén: MA=MA'
Do d6: MA+MB>MA'+MB>A'B A
Nhu thé: min(MA+MB)=A'B L= M

Xay ra khi: A’, B, M thang hang, khi d6 M trung v&i A

diém I la giao diém ctia A’'Bva A.

Cau 60. Cho doan thang AB va A la duwong thang cd dinh song song véi BC. Trén A 1&y
diém M bat ki. Khi d6 vi tri cua diém M d€ chu vi tam gidc MAB dat gia tri nho nhat la:

A. M trung véi hinh chiéu vuong goc ctia A trén A.

B. M trung véi hinh chiéu vudng goc ctia B trén A.

C. M trung vdi hinh chiéu vudng goc cua I trén A véilla trung diém cua AB.
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D. Khong thé xac dinh duoc vi tri ctia M.
Huéng dan giai

DAP AN C.

Chu vi cia AMAB la: p=MA +MB+AB.

Ma AB c6 dinh nén p dat gia tri nho nhat

khi va chi khi MA +MB dat gia tri nho nhat.

Theo bai 59, khi d6 M ¢ vi tri K voi K 1a giao

diém cta A va A’B, A’ 1a diém d6i xtng A 1 [

cia A qua A.
Cau 61. Cho géc nhon xOy va mot diém A nam trong goc d6. Mot diém M thay ddi trén
tia Ox va mot diém N thay doi trén tia Oy. D€ x4c dinh vi tri caa M va N sao cho AAMN
c6 chu vi nhé nhat, mot hoc sinh chitng minh qua ba buéc nhu sau:

Buoc 1: Goi p 1a chu vi tam gidc AMN ta co:

p=AM+AN+MN

Budc 2: Thuc hién phép d6i xting truc b, diém A
bién thanh diém B. Suy ra AM=BM, va thuc hién
phép doi xtng truc Poy diém A bién thanh diém C.

Suy ra AN=CN.
Do d6: p=BM+MN+CN
Budce 3: Nhu thé p dat gia tri nhé nhat khi va chi khi cac diém B, M, N, C théng hang. Khi
dé M trung véi diém I giao diém ctia Ox va BC, N trung véi diém ] giao diém cua Oy va
BC.
Hoi cach chitng minh trén dting hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Chttng minh chinh xac. B. Sai tir budc 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai ttt budce 3.
Hudéng dan giai
DAP AN A.
Cau 62. Cho hai duong thang song song a va b; P

A va B 1 hai diém hai bén duong thang b trong M - .
0

d6 diém A nam trong day dinh béia vab (A va
B déu khéng nam trén a va b). Mudn dung mot
doan thang MN vudng gdéc véi ca a, b véi Mea No |
va Neb sao cho AM+MN+NB c6 d0 dai nho N b
nhat. Mot hoc sinh 1ap luan qua ba budc nhuw B

sau:

Budc 1: Trude hét ta thdy rang MN c6 do dai
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khong doi, nén ta chi can xac dinh vi tri caa M,
N dé€ AM+BN nho nhat.
Budce 2: Thuc hién phép tinh tién T theo vecto u=NM, diém B bién thanh diém Q; suy ra
BN =QM. Thuc hién phép d6i xting truc b, diém A bién thanh diém P, suy ra AM=PM.
Do d6: AM+BN=PM+QM>PQ.
Budc 3: Pang thitc xay ra khi diém M nam trén doan thang PQ, nhu thé M trung véi diém
M, la giao diém ctia PQ va duong thing a; khi d6 N trung véi diém N, 1a hinh chiéu
vudng géc cia M, trén duong thang b.
D& y rang khi thuc hién phép tinh tién T theo vecto u=NM ma diém Q triung véi diém A
thi ta két luan ngay vi tri cua di€m M can xac dinh 1a hinh chiéu vudng goc ctia diém A
trén duong thang a.
Tém lai bai toan ludon thue hién dwoc.
Hoi cach chiing minh trén ding hay sai? Néu sai thi sai bat dau tit budc nao?
A. Chiing minh chinh xac. B. Sai ttr budc 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai tit bude 3.

Hudéng dan giai
DAP AN A.
Cau 63. Cho hai duong thang a va b cat nhau tai diém O. Nhan dinh nao sau day la dtng?
A. Khong c6 phép d6i xting truc nao bién a thanh b.
B. C6 duy nhdt mét phép dbi xting truc bién a thanh b.
C. C6 dting hai phép ddi xting truc bién a thanh b.
D. C6 v0 sO phép doi xting truc bién a thanh b.

Hudng dan giai
DAP AN C.
Goi p va q la phan gidc ctia cdc goc tao boi hai duwong q a
thang a va b. Ta thdy ngay c6 hai phép d6i xtng truc
bién a thanh b 1a cac phép d6i xting truc b, va b, . p
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BAI 4. PHEP POI XUNG TAM
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
L. Phép d6i xtrng tim
1. Dinh nghia
e Phép d6i xting qua di€ém O 1a mot phép bién hinh bién mobi diém M thanh diém M’ d6i
xtng voi M qua O, c6 nghia la OM +OM' =0 .
Py (M)=M'<OM+0M'=0
e Diém O goi la tam cta phép ddi xting, hay don gian la tam doi xang.
e Phép d6i xting qua mot diém con goi don gian 1a phép dbi xtiing tam.
2. Bié€u thitc toa d9 ctia phép doi xitng tam
Trong hé toa d Oxy, cho di€ém I(a;b). Phép d6i xting tam B, bién diém M(x;y) thanh
diém M'(x;y') thi: {Xizza_x .
y'=2b-y
Cong thirc nay goi la biéu thikc toa d6 cua phép ddi xtiing tam b, .
3. Tam d6i xttng ctia mot hinh
biém O goi la tam d6i xtiing ctia mot hinh H néu phép d6i xiing B, bién hinh H thanh
chinh n6, nghiala b, (H) =H.
Vi du:
a. Céc hinh nhw hinh binh hanh, hinh vuéng, hinh ch@ nhat, hinh thoi dé c6 tam d6i
xtng. D6 1a giao diém ctia hai duong chéo ctia mdi hinh.
b. Duong tron cé mot tam do6i xing, do la tam ctia no.
B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. tim 4nh cta 1 di€ém, mot dwong qua phép ddi xirng tam

Tim 4nh cda cdc di€m sau qua phép ddi xiing tim I :

1) A(-2;3),1(1;2) = A'(4;1)

2) B(3;1),I(-152) = B'(-5;3)

3) C(2:4), 1(3;1) = C'(4,-2)
Giai :

a) Gla sit: A'= Py (A) & [A = —IA & (x'— 1,y =2) = —(-3;1)

'~1=3 ‘=4
& o & o = A'(4;1)
y-2=-1 y =1
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Tim 4nh cda cdc dudng thing sau qua phép d6i xiing tim I :

D) (A):x+2y+5=0,1(2;-1) = (A):x+2y-5=0
2) (A): x =2y —3=0,I(1;0) = (A):x—2y+1=0
3) (A):3x+2y—1=0,1(2;-3) = (A):3x+2y+1=0
Giadi

PP : C6 3 cach

Céch 1: Dung biéu thic toa do

Céach 2: Xac dinh dang A'// A, rdi dung cong thitc tinh khodng cdch d(A;A") — A,

Cich 3: LAy bdtky A,BeA,16itim4dnh A,B'e A'= A'=A'B’'

xX'=4-x {x:4—x'
, =

y=-2-y |y=-2-y

!

b
1) Cich 1:Ta c6 : M(x;y) I—I>M’{

VIMx;y)eA= x+2y+5=0= @4 —-x)+2(2-y)+5=0=x"+2y'-5=0
SMEy)eAN :x+2y-5=0
D

Vay : (A) —L 5 (A):x+2y-5=0

Cich2: Goi A"=Dy(A) = A" song song A= A" x+2y +m=0(m=5).

50 Iml

12122 12422
—>(A):x+2y-5=0

C4ch3: Lay : A(-5;0),B(-1;-2)e A= A'(9;-2),B'(5;0) =>A'=A'B": x+2y-5=0

m =15 (loai)

m=-5

Theo dé : d(LA) =d(;A) & S S5=l-mle {

Tim 4nh cla cdc dudng tron sau qua phép d6i xing tim :

) (C): x2 +(y=2)% =1,E(2:1) = (C):(x—4)2 +y% =1
2) (C): x2 +y2 +4x+2y =0,F(1;0) = (C):x2 492 —8x—2y+12=0
3) (P):y =2x2 —x+3, tim O(0:0) = (P):y= —2x% —x-3

HD :a) Cé 2 cach giai :
Céch 1: Dung biéu thifc toa do .

15
Céach2: Tim tim | —E—[' R' = R =(da cho) .
b) Tuong tv .

Dang 2. Chtrng minh mét hinh H ¢6 tim d6i xtimg

Phuong phap giai:
Budrc 1. Xac dinh diém cd dinh O.
Bugc 2. Chiing minh rf?mg, v6i moi diém M thudc H, diém M'=D, (M) cting thu¢c H.
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Vi du 1: Trong hé toa dd Oxy, goi (C) 1a d6 thi cia ham s6 y = 1 Chting minh rang (C) c6
X
tam do6i xting la O, goc cua hé toa do Oxy.
Giai
. . 1
Goi M(x; C) thicéd: y=—.
0i M(x;y)e(C) thico: y »

U

Goi M'(xy") 1a anh ctia M qua B, thi tir MO+OM'=0, ta c6: ﬁ'/{z_(ﬂ;@{xz_x'
y=-y
Thay vao (1) ta duoc: —y'=— < y'=— . Hé thic nay chimg to M'e(C).
—X X

Tém lai, v6i moi diém M thudce (C), M’ la anh ctia M qua b, cling thudc (C). Vay, (C) cd
tam d6i xing la O.
Vi du 2: Cho hai diém c6 dinh A va B ¢6 AB=2. Tim tdp hop nhitng diém M’ sao cho
MA +MB=MM’, biét ring MA? + MB? =4

Giai
bé tim tap hop nhitng diém M’ ta phai tim tap hgp nhitng diém M.
Ta ¢6 MA>+MB’=4. Goi O la trung difm ctia AB thi O 6 dinh. Ma

2 2
MA? + MB? =2MO” + ATB nén 2MO” =4 - ATB =2 MO=1. Do d9, tap hop nhiing diém M

la dwong tron (C) tam O c6 ban kinh R=1.

Bay gio ta tim tap hop nhitng diém M'.

Ta c6: MA+MB=MM' (gia thiét) (1)

Ma O 1a trung diém ctia AB nén: MA + MB =2MO (2)
Tt (1) va (2) ta c6: MM' =2MO < OM +OM' =0.

Do d6 M'=D,(M).

Theo trén, M thudc (C) nén M’ thudc (C') la anh cua (C) qua b, . Ma (C’) chinh 1a (C). Vay
tap hop nhiing diém M’ la duwong tron tam O, trung diém ctia AB, ban kinh R=1.

Dang 3. Dung phép déi xtiing tdm d€ dyng hinh

Phwong phap giai: Mudn dung diém N, ta thuc hién cac budc sau:

Budc 1. Xac dinh hai diém M va O sao cho N=b, (M) )

Buéc 2. Tim cac dung diém M suy ra N.

Vi du: Dung hinh binh hanh ABCD, biét rang hai dinh B va D c8 dinh, dinh A thudc mot
duong tron (I) da cho va dinh C thudc mot duong thang d da cho.

Giai
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Goi O la trung diém ctia BD thi O ¢ dinh va
by(A)=C.

Ta dung A trudc. Vi C=DO(A) nén A=DO(C). Ma
Ced nén Aed', anh ctiad qua b,,. Do dé: A=(I)nd’

Dacé A, tadung C=b, (A)

Tom lai: Hinh binh hanh ABCD da dung xong.
Bai toan co6 2; 1; 0 1oi giai tuy theo d” va (I) c6 2; 1; 0

giao diém.
C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. C6 bao nhiéu phép d&i xting tam bién mot duong thang a cho trudce thanh chinh

no?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai

DAP AN D.

Tam d6i xting la diém bat ki nam trén a.
Cau 2. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép d8i xting tam bién moi
duong thang d6 thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Tam d6i xting phai nam trén ca d va d’ nén khong co.
Cau 3. Cho hai dwong thang song song d va d’. Cé bao nhiéu phép ddi xtng tam bién d
thanh d'?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mét phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Tam do6i xtng la cac diém cach déu d va d’.
Cau 4. Cho hai duong thang cat nhau d va d’. C bao nhiéu phép ddi xting tam bién moi
duong thang d6 thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mét phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
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DAP AN B.
Tam do6i xting la giao diém cuad va d’.
Cau 5. Cho hai duong thing cat nhau d va d’. Cé bao nhiéu phép ddi xting tam bién
duong thang d thanh d’?
A. Khong cé phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Vi phép d6i xting tam bién d thanh duong thang song song hodc tring véi d.
Cau 6. Cho hai duong thang song song a va b, mot duong thang ¢ khdng song song vai
chting. C6 bao nhiéu phép ddi xting tdm bién duong thang a thanh duong thang b va bién
duong thang ¢ thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Gia str ¢ cat a va b Tan lueot tai A va B. Phép d&i xting tam can tim la phép d6i xtiing qua
trung di€ém ctia AB.
Cau 7. Cho bdn duong thang a, b, a’, b’ trong d6 a//a’, b//b' va a cat b. C6 bao nhiéu phép
ddi xting tam bién cac duong thang a va b Ian luot thanh cac dwong thang a’ va b’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN B.
D6 1a phép d8i xting qua tam hinh binh hanh tao thanh béi bén duong thang da cho.
Cau 8. Trong cac hinh dwdi day hinh nao khéng cé tam déi xing?
A. Duong elip. B. buong hypebol.
C. Buong parabol. D. D6 thi cia ham s6 y =sinx.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Cau 9. Trong cac hinh dwdi day, hinh nao khong cé tam d6i xing?
A. Hinh gom mot duwong tron va mot hinh ch nhat noi tiép.
B. Hinh gobm mot duwong tron va mot tam giac déu noi tiép.
C. Hinh luc giac déu.
D. Hinh gom mét duong tron va mét hinh vudng noi tiép.

Hudng dan giai
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DAP AN B.
Cau 10. Trong cac hinh dudi day, hinh nao khéng c6 vo6 s6 tam ddi xting?
A. D0 thi cia ham s8 y =sinx. B. D6 thi ctia ham s6 y=sinx+1.
C. D6 thi cia ham s0 y =tanx. D. D6 thi ctia ham 8 y = 1 .
X
Hudng dan giai
DAP AN D.
Db thi cia ham s6 y = LN duong hypebol, chi ¢6 duy nhat mét tdm d6i xing 1a diém goc
X

toa do.
Cau 11. Trong mat phang toa d6 Oxy, néu phép ddi xting tam bién diém A(5;2) thanh
diém A'(-3;4) thind bién diém B(1;-1) thanh diém:
A. B'(1,7) B. B'(1;6) C. B'(2;5) D. B'(1,-5)
Hudng dan giai
DAP AN A.
Trung diém cta BB’ phai 1a trung diém cua AA’.
Cau 12. Trong mit phang toa do Oxy cho phép d8i xting tam c6 tam la diém gdc toa dd.
Khi d6 né bién duong thang 3x -4y +13=0 thanh duong thang:
A. 3x+4y+13=0 B. 3x+4y-13=0 C. 3x—4y-13=0 D. -3x+4y+13=0
Hudng dan giai
DAP AN D.
Phép d6i xting qua O bién diém M(x;y) thanh diém M'(-x;—y).
Cau 13. Trong mit phing toa dd Oxy cho phép ddi xting tdm véi tam la diém 1(1;-1). Khi
d6 né bién dwong thang 2x -3y +5=0 thanh dwong thang:
A. 2x-3y-7=0 B. 2x-3y+7 =0 C. 2x+3y+7=0 D. 2x—3y+4=0
Hudng dan giai
DAP AN B.
Diém I phai cach déu duong thang da cho va anh ctia né.
Cau 14. Trong mat phang toa do Oxy cho hai dwong thang song song a va b an luot c6
phuong trinh 3x+4y-1=0 va 3x+4y+5=0. Néu phép d6i xting tam bién a thanh b thi
tam d6i xtng phai 1a diém nao trong cac diém sau day?
A. 1(2;-2) B. 1(2;2) C. I(-2;2) D. 1(2;0)
Hudéng dan giai
DAP AN A.

Tam ddi xting phai cach déu hai duong thang da cho.;

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 56



Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

Cau 15. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy cho diém I(a;b). Thuc hién phép ddi xting

tam I bién di€ém M(x;y) thanh M'(x’;y'). Biéu thiic toa d6 ctia phép déi xiing tdm nay la:

A x'=2b-x B. x'=2a—x C. x'=a—2x D. x'=a-2y
y'=2a-y y'=2b-y y'=b-2y y'=b—-2x
Hudng dan giai
DAP AN B.

Cau 16. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y=x? +x.

Phuong trinh cta parabol (Q) d6i xting véi (P) qua gdc toa d O la:

A. y=-+x. B. y=x*-x. C. y=—x"-x. D. y=x*-2x.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Hai diém M(x;y) va M'(-x;—y) thi d6i xtng véi nhau qua gdc toa d6 O. Do dé phuong

trinh ctia parabol (Q) la: —y = (—x)2 +(—x) e y=-x+x.

Cau 17. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho diém 1(2;-1) va duong thang A 6

phuong trinh x+2y-2=0. Anh ctia A qua phép d6i xting tam B, 1a duong thing c6

phuong trinh:

A. x+2y+2=0. B. x-2y+3=0. C. x+2y+6=0. D. 2x-y+4=0.
Hudéng dan giai

DAP AN A.

x'=4-x {x=4—x'
Al @ Al
y==2-y |y=-2-y
The vao phuong trinh cua A ta duoc:
(4—x)+2(2-y')-2=0—x'-2y'-2=0<x"+2y'+2=0

Ap dung biéu thiic toa dd ctia phép ddi xting tam, ta co: {

Vay phuong trinh anh ctia A la: x+2y+2=0.
Cau 18. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém 1(2;-1) va duong tron (T) ¢d |
phuong trinh x* +y* =9. Phép d6i xting tAm D, bién duong tron (T) thanh duong tron
(T) c6 phuong trinh la:
A. x> +y? —8x+4y+11=0. B. X +y? +4x+6y+5=0.
C. x* +y? —2x+4y=0. D. x> +y? —6x+2y—2=0.
Hudng dan giai
DAP AN A.
x'=4-x {x:4—x'

Ap dung biéu thiic toa d6 ctia phép ddi xting tam, ta co: { , = '
y==2-y |y=-2-y
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Thé vao phueong trinh cta (T) ta duoc: (4—x')2 +(—2—y')2 =9 x?+y?-8x'+4y'+11=0.
Vay phuong trinh ctia (T’) 1a: x* +y? —8x+4y +11=0.

Cau 19. Trong cac ham s6 sau day, ham sd nao c6 do thi nhan gdc toa d¢ O lam tam d6i

xung?

A. y=2x2—3x+1. B. y=x3+x—5. C. y=x3tanx. D. y:sinxxfxz 1.
Hudng dan giai

PAP AN D.

Ta da biét d6 thi cia mot ham s6 1é nhan gdc toa dd O lam tadm d6i xting. Trong cac ham
s6 dudi day chi c6 ham s8 y =sinxyx? +1 13 ham s8 1¢, nén d6 thi ciia ham s8 nay nhén
goc toa d6 O lam tam ddi xing.

Cau 20. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (C) c6 phuong trinh

x* +y? —8x+10y +32=0. Phuong trinh cta duong tron (C’) d6i xtmg cta (C) qua goc toa

do O c6 phuong trinh la:

A. (x+4) +(y-5)"=9. B. (x—4)" +(y-5)" =16.

C. (x+ 4)2 +(y+ 5)2 _4. D. Mot phuong trinh khac.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Thay x bdi —x va y bdi —y ta dwoc phwong trinh cta (C') la:

X% +y? +8x—10y +32=0 < (x+4)" +(y-5)" =9.

Cau 21. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phurrong trinh y =x* —2x

va diém 1(-3;1). Phép d6i xtmg tdm B, bién parabol (P) thanh parabol (P) ¢6 phuong

trinh la:

A.y=—>-14x-46. B.y=—+14x-5. C.y=—x*-7x+12. D.y=—"+6x+3.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Ap dung biéu thiic toa d6 ctia phép ddi xting tam, ta co: {X = oox = {X =0 _)‘('

y'=2-y y=2-y

Thé vao phuong trinh cua (P) ta duoc: 2—y'=(-6 —x')2 —2(-6-x") ey =—x?-14x'-46.

Vay phuong trinh cta (P') la: y=-x* —14x—46 .

Cau 22. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy, cho diém 1(2;-1) va tam gidc ABC véi A(1;4)

, B(-2;3), C(7;2). Phép ddi xting tam B, bién trong tdm G ctia tam gidc ABC thanh diém

G’ ¢o toa d0 la:
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A. (-2;5). B. (2;-5). C. (-1,-4). D. (0;-5).
Huoéng dan giai

DAP AN D.

Trong tam ctia AABC la G(2;3).

Ap dung biéu thirc toa do ctia phép déi xtimg tam, ta duoc G'(0;-5).
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BAI 5. PHEP QUAY
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
I. DINH NGHIA
Dinh nghia
Cho diém O va goc lwgng gidc o . Phép bién hinh bién O thanh chinh né, bién moi diém M khdic O
thanh diéim M’ sao cho OM’ = OM va géc luong gidc (OM’ OM’) bang o dwoc goi la phép quay
tam O goc o (h.1.27).

Hinh 1.27

biém O duoc goi la tam quay con a dwoc goi la gbc quay ctia phép quay.

Phép quay tam O goc o thuwong dugc ki hiéu la Q(O;a)

Vi du 1. Trén hinh 1.28 ta ¢6 cac diém A’, B/, O twong ting la anh ctia cac diém A, B, O qua

phép quay tam O, va goc quay _g

Hinh 1.28

Nhan xét:
1) Chiéu duong cua phép quay la chiéu duong ctia duwong tron luong giac nghia la chiéu

nguoc voi chiéu quay cua kim dong ho.
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Chiéu quay duong Chiéu quay am

a=61"

Hinh 1.30

2) Véi k 1a s6 nguyén taluén cé phép quay Q0,217 1a phép ddng nhit.
Phép quay Q0. 21+1)x 12 phép d6i xtmg tim O (h. 1.32).

M ) M

0O

Phép quay Q(O,m) la phép ddi ximg tam

a=180°

Hinh 1.32

IL. TINH CHAT

Quan sat chiéc tay lai (v0 lang) trén tay nguoi lai xe ta thdy khi nguoi lai xe quay tay lai
mot goc nao do thi hai diém A va B trén tay 1ai cing quay theo. (h.1.34). Tuy vi tri A va B '
thay d6i nhung khoang cach gitta ching khong thay doi. Diéu dé duwoc thé hién trong tinh
chat sau cua phép quay.
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Hinh 1.34

Tinh chat 1.

Phép quay bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.

Hinh 1.35
(Phép quay tdm O, goc (OA; OA’) bién diém A thanh A’, B thanh B’.
Khi dé, ta c6: A’B’= AB)

Tinh chat 2.

Phép quay biéi dwong thang thanh dwong thang, biéh dogn thing thanh dogn thing bang nd, bién
tam gidc thanh tam gidc bang né, bién dwong tron thanh dwong tron cé cing ban kinh (h.1.36).
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»'m

Hinh 1.36
Nhan xét
Phép quay géc o vdi 0 < o < 7, bién duong tha:ing d thanh dwong thz:ing d’ sao cho goc gitra d

va d’ bing o (0 < as-’zf), hojic bing T - & (néu -;—[5a< ) (0.137).

Hinh 1.37

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Chtrng minh di€m M’ 1a 4nh ctia diém M trong mot phép quay

Phuong phap giai: Ta thuc hién cac budc sau:
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Buéc 1. Tim mot diém ¢d dinh O va mot goc ¢ khong doi.
OM=0OM'

Buéc 2. Chting minh:
(OM,OM')=¢

Vi du 1: Cho ABC la tam giac déu (cac dinh dwoc ghi theo chiéu dwong). Hay xac dinh
phép quay bién C thanh A).
Giai
e Goi O la tam cta duong tron ngoai tiép tam giac ABC, ta cd: A
OA =0C
{(OC,OA) =120°

[/

Vay Q(O;lZOO ) {Cis A

e Ta con c6 phép quay Q(B;60°):C AL

Vi du 2: Cho hai duwong tron (O;R) va (OR) cat nhau tai A va B. Mot duong thang qua B,
cat (O;R) tai M cit (O}R) tai M’. Chting minh rang M’ 1a anh ctia M trong phép quay tdm
A, géc quay ¢9=0AO0'.

Giai
Xét tam gidc MAM’ ta co: M, =0;; M,'=0,"' (gbc
ndi tiép va nira goc 6 tm cting chan mot cung). Ma
O, =0;"' (vi AOAO' can tai A), suyra M, =M,".
Vay, tam gidc MAM’ can tai A, suy ra:
AM=AM' (1)

Mit  khéc:  AOMA=AO'M'A (ccc), suy ra
MAO=M'AO'. Ma:

MAM'=MAO+OAM'=M'AO'+ OAM'=0AQ0".

Do dé: MAM'=¢  (2).

AM =AM’

Tk (1) va (2) suy ra: {(AM,AM')=(P

Vay M’ la dnh ctia M trong phép quay tam A, goc quay ¢=0AO'.

Dang 2. Tim anh ctia mot duwong thing, dwong tron qua mot phép quay

Phuong phap giai:
e Tim anh ctia mdt duong thang qua mot phép quay Q(La).
Budc 1. Lay trén duong thang mot diém cd dinh M, va diém di dong M.

Bugc 2. Goi M,,' va M’ Ian luot 1a anh cia M, va M trong phép quay Q(L;a).
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Buéc 3. Chiing minh rang M’ thudc mot duong thang d’ 8 dinh.
K&t luan: d’ chinh 1 anh ctia d qua phép quay Q(L;a).
e Tim anh ctia mot dudng tron qua mot phép quay Q(La).
Buéc 1. Goi O’ la anh ctia O, tdm duwong tron da cho, qua Q(I;a), ta cd O’ ¢d dinh.
Buéc 2. Ly diém M tuy y trén duong tron (O). Goi M’ la anh cia M qua Q(L;a), chiing
minh rang O'M'=OM.
Budc 3. Chirng minh rang M’ thudc dudng tron (O'R).
Két luan: (O';R) chinh 1a anh caa (O;R) qua Q(I;a).
Vi du 1: Cho phép quay tam O, géc quay ¢=60° va duong thang d. Tim anh cta d qua
Q(I;a).
Giai
Goi H 1a hinh chiéu cua O 1én d, ta ¢6 H ¢6 dinh. Goi H' la anh ctia H qua Q(O; 600) . Ta co:
OH'=0OH
{(OH,OH') =60° (1)
Mt khdc, goi M la diém di dong trén d va M’ 1a anh cia M qua Q(0;60°), ta co:

OM =OM'
{(OM,OM'):60° 2)

T (1) va (2), ta c6: d

OH =OH'
</
\.

OM=OM' = AOH'M'=AOHM (cg.c) ©
HOM =H'OM'
Vay tap hop diém M’ la duong thang d’ vudng géc H M
v6i OH tai H'.
Luuy:
1. Géc ctiad va d’ bang 60°.

HM=H'M'

{(HM,H‘M') =60°

Do d6: OH'M'=90°

Vi du 2: Cho tam gidc ABC vudng can tai A, ¢ A c¢6 dinh (cac dinh dugc vé theo chiéu

duong). Biét rang C thudc duong tron (LR) cho san. Tim anh ctia duong tron (LR) qua
phép quay Q(A; —900).

Giai
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Vi tam giac ABC vudng can tai A, c¢6 cac dinh A
. .~ . AC=AB
ghi theo chiéu duwong nén:
(AC,AB)=-90°
B
Suy ra B la anh cta C qua Q(A; —900). C

Goi I’ la anh caa I qua phép quay Q(A; —90"), ta

14 ~ . \ AI = AI'
co I’ ¢6 dinh va:
(AL AI')=-90°

1

I—>1

Mat khac: Q(A;—9O°):C HB}:I'B =IC. Do d6 I'B=R (ban kinh ctia (LR))

Tom lai, ta co: I’ ¢6 dinh, I'B=R (khong dd6i) nén tap hop nhiing diém B la duong tron tam
I, ban kinh R. D6 1a anh ctia dwong tron (I;R) .

Dang 3. Dung hinh bang phép quay

Phwong phap giai: Mudn dung diém N qua phép quay, ta thuc hién cac bude sau:
Buéc 1. Xac dinh diém M va phép quay Q(O;¢):M>N.
Budc 2. Tim cach dung diém M, suy ra diém N bang phép quay trén.
Vi du: Cho tam giac déu ABC c¢6 cac dinh dwgc vé theo chiéu dwong. Ly diém P trén
canh AB. Hay dung diém Q trén canh CA sao cho ‘C_Q‘ = ‘A—P‘ .
Giai
Gia st bai todn da dung xong ta c6: QeAC sao cho A
<q|=[A.
Trudc hét ta phai xac dinh phép quay bién C thanh A va Q
thanh P. Ta cé: |®( = (Ei = CQ=AP (1)

Mat khac, Pe AB va QeCA nén:

(CQ AP)=(CA, AB)=120° (2)
Tie (1) va (2 CQ=AP
w :
(1) va (2) suy ra (CQ,AP)=120°
Goi O la tam cua phép quay bién C thanh A va Q thanh P, ta co:
OC=0A (3)
(OC,0A)=120° (4)
Tt (3) suy ra O thudc duong trung truc cua CA; tir (4) suy ra O thudc cung chita goc 120°

vé trén day CA. Ma ABC la tam giac déu nén O chinh la trong tdm cta né.
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Tém lai, ta da xac dinh dwoc phép quay tam O, géc quay 120°, bién C thanh A, bién Q
thanh P. Suy ra Q(O; —1200):P —Q va O O, nén bién OP thanh OQ. Vay Q la giao diém

ctia canh CA va OQ 1a anh ctia duong thang OP qua phép quay Q(O; —1200). Bai toan chi

c6 mot nghiém hinh.
C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Cho hai duong thang bat ki d va d’. C6 bao nhiéu phép quay bién duong thang d
thanh duong thang d'?
A. Khong c6 phép nao. B. C6é mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Tam ctia phép quay la diém cach déu hai duong thang d va d’.
Cau 2. Cho hai dwong thang song song a va a’, mot duwong thang ¢ khong song song véi
chting. Cé bao nhiéu phép quay bién duong thang a thanh dueong thang a’ va bién duong
thang c thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Phép quay géc quay 180°, tdm quay la trung diém ctia doan thang do a va a’ chan ra trén
C.
Cau 3. Cho bon duong thang a, b, a’, b’ trong d6 a//a’, b//b' va a cat b. C6 bao nhiéu phép
quay bién cac duong thang a va b [an lwot thanh cc duong thang a’ va b’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép quay goc quay 180°, tam quay la tAm hinh binh hanh tao boi bon duong thang da
cho.
Cau 4. Cho tam giac déu ABC véi trong tam G. Phép quay tam G véi gdc quay nao dudi
day bién tam giac ABC thanh chinh n6?
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.
Hudng dan giai
DAP AN D.
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Cau 5. Cho hinh vuong ABCD c6 tam O. Phép quay tam O vdi géc quay nao dwdi day
bién hinh vuéng ABCD thanh chinh n4?
A. 30°. B. 45°. C. 90°. D. 120°.

Huoéng dan giai
DAP AN C.
Cau 6. Trong mdt phang toa do Oxy cho phép quay tam O bién diém A(1;0) thanh diém
A'(0;1). Khi d6 n6 bién diém M(1;-1) thanh diém:

A. M'(-1;-1). B. M'(1;1). C. M'(-L1). D. M'(1;0).
Hudng dan giai

DAP AN B.

Cau 7. Khi nao thi hop thanh ctia hai phép quay Q(O;¢) va Q(O;¢) la phép dong nhat?

A.Khi ¢=¢p=90°. B. Khi ¢ =¢=kn, véi k nguyén.

C.Khi ¢+¢=2kn, véi k nguyén. D. Khong khi nao.

Hudéng dan giai
DAP AN C.
Hop thanh la phép quay tam O goc quay ¢+¢.
Céu 8. Khi nao thi hop thanh cta hai phép quay Q(O;¢) va Q(O;¢) la phép d6i xting tam?
A.Khi ¢=¢=0°. B. Khi ¢ =¢=kn, véi k nguyén.
C. Khi ¢+¢=2kn, vdi k nguyén. D. Khong khi nao.
Huoéng dan giai
DAP AN B.
Hop thanh l1a phép quay tam O gdc quay ¢+¢.
Céu 9. Cho phép quay Q(O;¢) bién diém A thanh diém A’ va bién diém M thanh diém
M’. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. AM=A'M'". B. (OA,0A')=(OM,OM')=¢.
C. (AN, AW <o, D. AM=A'M.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 10. Trong mét phang véi hé toa d6 Oxy, ta xét phép quay Q(O;9). Trong cac ménh dé
sau, ménh dé nao sai?
A.Néu ¢=90° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh truc tung y’Oy.
B. Néu ¢=270° thi Q bién truc tung y’Oy thanh truc hoanh x’Ox.
C.Néu ¢=-90° thi Q bién truc tung y’Oy thanh truc hoanh x’Ox.
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D. Néu ¢=180° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh chinh né.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Ta thdy ngay cac cau A, B, C déu dung.
Néu ¢=180° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh truc ngugc hudng vdi truc x’Ox.
Cau 11. Trong cau nay ta chi xét cac phép quay voi goc quay ¢ thoa dieu kién 0° < <180°
. Cho hai duong thang a va b cat nhau tai diém O. Phat biéu nao sau day la ding?
A. Khong ton tai phép quay nao bién duong thang a thanh duong thang b.
B. C6 duy nhat mot phép quay bién duong thang a thanh dwong thang b.
C. C6 dting hai phép quay bién duong thang a thanh duong thang b.
D. Cé vo s6 phép quay bién duong thang a thanh duong thang b.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Gia str a va b & vi tri nhu hinh vé.
Goi o la goc tao boia vab.

+ Ta thdy phép quay Q(O;a) bién a thanh b va phép

quay Q(O;180° —oc) bién b thanh a.

+ Mt khac, chang han nhu trén tia Ox ta 18y mot diém
I bat ki nao d6, thi phép quay Q(I;180° ~«) s& bién b
thanh a.
Nhu thé, véi hai duong thang a va b cat nhau sé c6 vo s6 phép quay bién duong thang
nay thanh duong thang kia.
Cau 12. Cho tam giac ABC déu tam O (O la tam cta duong tron ngoai ti€p). Ta thuc hién
phép quay tam O bién tam giac ABC thanh chinh né. Mot s6 do cuia goc quay ¢ la:
A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Hudng dan giai
DAP AND.
Trong tam gidc déu ABC tam O, ta c6: COA =120°. A
Nhu vay phép quay tam O véi gbc quay ¢=120° sé bién
tam gidc ABC thanh chinh né.
Di nhién phép quay tdm O véi géc quay bang k180° cling
bién tam giac ABC thanh chinh né. O

B~ e
Cau 13. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Ta xét cac ménh dé sau:
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1. Phép quay Q(0;45°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
2. Phép quay Q(0;60°) bién hinh vudng ABCD thanh chinh n.
3. Phép quay Q(0;90°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh n.
4. Phép quay Q(0;180°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh no.

Trong cac ménh dé trén:
A. C6 duy nhat mot ménh dé dang. B. C6 hai ménh dé dung.
C. C6 ba ménh dé dang. D. T4t ca bon ménh dé déu dung.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Hai duong chéo cua hinh vudng vudng goc véi nhau tai O. Dé thay cac phép quay

Q(O;k90°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.

Cau 14. Cho ngti giac déu ABCDE tam O. Ta xét cac ménh dé sau:

1. Phép quay Q(0;72°) bién hinh vusng ABCDE thanh chinh né.
2. Phép quay Q(0;90°) bién hinh vusng ABCDE thanh chinh né.
3. Phép quay Q(0;144°) bién hinh vudng ABCDE thanh chinh no.
4. Phép quay Q(0;216°) bién hinh vuéng ABCDE thanh chinh no.

Trong cac ménh dé trén:

A. C6 duy nhat mot ménh dé dung. B. C6 hai ménh dé dung.

C. C6 ba ménh dé dang. D. T4t ca bon ménh dé déu dung.
Hudng dan giai

DAP AN C.

Ta c6: AOB=BOC=COD =DOE =EOA =72°.

Do d6 cac phép quay tdm O véi géc quay bang k72°

déu bién ngti gidc déu ABCDE thanh chinh né. A

Nhu thé cac cau 1, 3, 4 déu dung,, cau 2 sai.

Cau 15. Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. Ta xét cac ménh dé sau:
1. Phép quay Q(O; 600) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.

2. Phép quay Q(O;120°) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.

3. Phép quay Q(O;180°) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 70



Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

4. Phép quay Q(O; 2400) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.
Trong cac ménh dé trén:
A. C6 duy nhat mot ménh dé dang. B. C6 hai ménh dé dung.
C. C6 ba ménh dé dang. D. Tat ca bon ménh dé déu dung.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Tuong tw nhut cau 38; do d6 cac phép quay tam O véi géc quay bang k60° déu bién luc
giac déu ABCDEF thanh chinh nd.
Nhuw thé tat ca cac cau 1, 2, 3, 4 déu dung.
Céu 16. Cho phép quay Q(O;¢) bién diém M thanh diém M’. Chon céu sai trong céc cau
sau:
A. Phép quay Q(O;¢) la mot phép doi hinh.
B. Phép quay Q(O;¢) c6 O la mot diém bat dong.
C. Ta ludn c6 OM=0M' va MOM'=¢.
D. Taluén c6 OM=0OM' va (OM,0OM')=¢.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Cau 17. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, c6 hai dwong thang a va b ¢6 phuong trinh
lan lwot 14 2x+y+5=0 va x-2y-3=0. Néu cé phép quay bién duong thang nay thanh
duong thang kia thi s§ do ctia goc quay o 1a:
A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta thdy ngay hai duwong thing a va b cé phuong trinh 2x+y+5=0 va x-2y-3=0 la
vuong goc voi nhau. Suy ra ¢=90°. |
Cau 18. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, c6 hai dwong thang a va b ¢6 phuong trinh
lan luot 1a 4x+3y+5=0 va x+7y—4=0. Néu c6 phép quay bién duong thang nay thanh
duong thang kia thi s6 do ctia goc quay o la:
A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Duong thing a:4x+3y+5=0 c6 vecto phap tuyén u=(4;3).

DPuong thing b:x+7y-4=0 c6 vecto phap tuyén v = (7).
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o . ) - 4.1+3.7| 2 .
Goi a la goc tao bdia vab ta co: cosa :‘cos(u,v)‘ = =—_.Suyra a=45°.

B \/42 +3? .\/12 +7? 2

Vay ¢=45°.
Cau 19. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho diém M(4;1). Phép quay Q(O;90°) bién

diém M thanh diém M’ c6 toa do la:

A. (1;4). B. (-1;4). C. (1,-4). D. (-1,-4).
Hudng dan giai

DAP AN B.

Nhan thay:

+ OM=0M'=+/17..

+ OM=(4;1), OM'=(~1;4)=OM.OM =0

Do d6 OM LOM'.

Vay, phép quay Q(0;90°) bién diém M thanh diém M'(-1;4).

Cau 20. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho diém M(x;y). Phép quay Q(O;a) bién
diém M thanh diém M’ c6 toa do la:

A. (xcosoc;ysinoc). B. (ycosoc;xsinoc).

C. (xcosa—ysinoc;xsinoc+ycosa). D. (xcosa+ysinoc;xsina—ycosoc).

Hudéng dan giai

DAP AN C.
Theo tinh chat caa phép quay ta c6: OM=0M'. py
bat (Ox,OM) =B, thé thi: x=0McosB,y=0OMsinf. y o= — M

Ta c6; (Ox,OM')=a.+B.

Do dé:
+x':OM'cos((x+B) yo— f —— — — =M
=OM(cosacosB—sinasinB) o | )
x'=xcosa—ysina 5 N )% >

+y' =OM'sin(a+B)

= OM(sinoccosB + sinBcosa)

y'=xsino+ycosa
Vay: M'(xcosoc—ysinoc;xsinoc+ycosoc).
Cau 21. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, cho tam gidc ABC vdi A(1;4), B(—2;2),

C(7;-9). Phép quay Q(O; 900) bién trong tdm G cia AABC thanh diém G’ ¢4 toa d9 la:
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A. (L-2). B. (1,2). C. (3;-1). D. (-3;1).
Huoéng dan giai
DAP AN B.
Ta co G(Z;—l) .Suy ra G'(l;Z).
Cau 22. Cho tam giac déu ABC co6 tam O va cac duong cao AA’, BB’, CC’ (cac dinh cta
tam gidc ghi theo chiéu kim dong ho). Anh ctia duong cao AA’ qua phép quay Q(O; 240")

la:

A.AA’. B.BB'.

C. CC. D. Mot doan thang qua O song song véi BC.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Phép quay Q(0;240° ) bién A thanh B; A’ thanh B'.
Vay anh ctia AA’ la BB'.
Cau 23. Cho hinh vudéng ABCD tam O (cac dinh ghi theo chiéu kim dong ho). Anh cta
canh AB qua phép quay Q(O; 2700) la:
A. AB. B. BC. C.CD. D. DA.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép quay Q(0;270°) bién A thanh B, B thanh C.
Vay anh cua AB la BC.
Cau 24. Cho hinh thoi ABCD c¢6 géc ABC=60° (cac dinh ctia hinh thoi ghi theo chiéu kim
dong ho). Anh ctia canh CD qua qua phép quay Q(A; 600) la:
A. AB. B. BC. C.CD. D. DA.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép quay Q(A;60°) bién C thanh B; D thanh C.
Vay anh ctia CD 1a BC.
Cau 25. Cho tam gidc ABC vudng tai B va gdc tai A bang 60° (cac dinh ctia tam giac ghi
theo chiéu kim dong hb). Vé phia ngoai tam giac vé tam gidc déu ACD. Anh ctia canh BC
qua phép quay Q(A; 600) la:
A. AD. B. Al vé6il la trung diém cua CD.
C. CJ v6i] 1a trung diém ctia AD. D. DK véi K la trung diém ctaa AB.
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Hudng dan giai
DAP AN D.
Tkr gia thiét suy ra ABC la ntta tam giac déu, do do
AC=2AB.
Phép quay Q[A;60°) bién B thanh K; C thanh D.

Vay anh cua BC la DK.

C
Cau 26. Cho hai duong tron (O, ), (O, ) bang nhau; mdi dudng tron di qua tdm ctia dudng
tron kia, cat nhau tai hai diém A va B. Duong cat tuyén di qua giao diém A ctia chting cat
mot duodng tron & M va cat duong tron kia & N. Géc tao béi hai tiép tuyén tai M, N ctia hai
duong tron bang:
A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

Hudng dan giai
DAP AN B.
Tt gia thiét ta thdy ABO,O, la tam giac déu, do d¢
0,BO,=60°, suy ra AMB=IO;B=60° va
ANB=10,B =60°. Nhu thé ABMN déu va MBN = 60°

Thuc hién phép quay Q tam B véi goc quay ¢=60°.
Phép quay nay bién O, thanh O; nén bién duong
tron (O,) thanh duong tron (O, ); bién N thanh M,

nén bién tiép tuyén tai N ctia (O, ) thanh tiép tuyén
tai M cua (O).

Suy ra géc hop boi hai tiép tuyén tai M va N la 60°.

Cau 27. Cho tam giac ABC vudng tai A. Vé phia ngoai tam
gidc ta vé cac tam gidc vudng can dinh A la ABD va ACE;
goi M la trung diém ctia BC. D& chitng minh duong thang
AM vudng gbc voi duong thé’mg DE, moét hoc sinh 1ap luan

qua ba budc nhu sau:

Bude 1: Thyce hién phép quay Q tam A goc quay . Phép
quay nay bién B thanh F la trung diém ctia AC; bién C
thanh E; do d6 Q bién BC thanh FE.

Budc 2: Nhu thé Q bién trung diém M cua BC thanh trung
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diém N ctia FE. Suy ra MAN =90° hay AM 1 AN.
Budc 3: Mat khac AN la duong trung binh ciia ADEF nén AN //DE; do vday AM L DE.
Hoi cach chiing minh trén ding hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Chiing minh hoan toan dung. B. Sai ttr budc 1.
C. Sai tir budce 2. D. Sai ttt budce 3.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 28. Biét B nam gitta A va C; trén cing mot nita mat phang bo 1a duwong thang AC
dung cac tam giac déu ABE, BCF. Goi M, N Ian luot 1a trung diém ctia cic doan thang AF,
CE. D€ chiing minh tam gidc AMN déu, mot hoc sinh chitng minh qua ba budc nhw sau:
Budc 1: Thuc hién phép quay Q tam B vdi géc quay F
@=60°.
Phép quay Q bién E thanh A; bién C thanh F. E M
Budc 2: Do d6 Q bién doan thang EC thanh doan thang
AF. Nhu thé Q bién trung di€ém N ctia EC thanh trung
diém M ctia AF. A B C

Budc 3: Tt két qua trén suy ra: BN=BM va NBM =60°.

Két luan: Tam giac BMN la tam giac déu.

Hoi cach chiing minh trén dung hay sai? Néu sai thi sai tir budc nao?

A. Chtiing minh hoan toan dung. B. Sai ttr budc 1.

C. Sai tir budce 2. D. Sai tir budce 3.
Hudng dan giai

DAP AN A.
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BAI 6. KHAI NIEM PHEP DOI HINH VA HAI HINH BANG NHAU
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
I. Khai niém vé phép doi hinh
Cac phép tinh tién, doi xting truc, doi xing tam va phép quay déu c6 mot tinh chat chung
la bao toan khoang cach gitra hai diém bat ky. Nguoi ta dung tinh chat d6 dé dinh nghia
phép bién hinh sau day.
Dinh nghia
Phép doi hinh la phép bién hinh bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
Néu phép doi hinh F bién cac diém M, N Ian lwot thanh cac diém M/, N’ thi MN = M'N’".
Nhan xét
1) Céc phép dong nhat, tinh tién, d6i xtiing truc, d6i xting tam va phép quay déu la nhirng
phép doi hinh.
2) Phép bién hinh ¢ dugc bang cach thuc hién lién tiép hai phép doi hinh cling 1a mot
phép doi hinh.
Vidu 1.
a) Tam gidc A’B”C” la anh cua tam gidc ABC qua phép doi hinh (h.1.39a).
b) Ngti giac MNPOR la anh ctia ngti gidc M'N'P’Q'R” qua phép doi hinh (h.1.39b).

c) Hinh & 1a anh cta hinh & qua phép doi hinh (h.1.40)

A A ¢
. N
/ . N N
/ VN B* \
\ N b d /
\ \ N\
B/ \ 8/ % M
\ \ i P
",/ “, \ “\
/ & / f
c e P /o \ [
=4 o™ /
a=23 o Ir
oo/ ke i R
s Hinh 1.39 b
Hinh 1.39 a
14
Vi du 2.

Trong hinh 1.42 tam giac DEF la anh ctia tam gidc ABC qua phép doi hinh ¢6 dugc bang
cach thuc hién lién tiép phép quay tam B goc 90°va phép tinh tién theo vecto
v=C'F=(2-4).
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Hinh 1.42

IL. Tinh chat

Phép doi hinh:

1) Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thit tu gitta cac diém;

2) Bién duong thang thanh duong thang, bién tia thanh tia, bién doan thang thanh doan
thang bang né;

3)Bién tam giac thanh tam gidc bang nd, bién géc thanh géc bang né.

4) Bién duong tron thanh duong tron c6 cung ban kinh.

Chu y.

a) Néu mot phép doi hinh bién tam gidc ABC thanh tam gidc A’B’C’ thi n6 ciing bién trong
tam, tryc tam, tm cac dwong tron nodi ti€p, ngoai ti€p cta tam giac ABC twong ting thanh

trong tam, triee tam, tam cac duong tron noi ti€p, ngoai ti€p cua tam giac A’B'C’ (h.1.44).

A e
/ / — \-\.
/ K= \\
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Yy & | ‘ O |
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e $ l - B \'
/e
. —
a=117
-
Hinh 1.44

b) Phép doi hinh bién da gidc n canh thanh da gidc n canh, bién dinh thanh dinh, bién

canh thanh canh.
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Vi du 3. Cho luc gidc déu ABCDEEF, O la tam duwong tron ngoai ti€p ctia né (h.1.45). Tim
anh ctia tam gidc OAB qua phép doi hinh c6 dwgc bang cach thiee hién lién tiép phép quay

tam O, gdc 60° va phép tinh tién theo vecto OF.

Hinh 1.45
Giai
Goi phép doi hinh da cho 1a F. Chi can xac dinh anh ctia cac dinh ctia tam gidc OAB qua
phép doi hinh F. Ta ¢6 phép quay tam O, goc 60°bién O, A va B lan luot thanh O, B, C.
Phép tinh tién theo vecto OF. bién O, B va C lan luot thanh E, O va D. Tt d6 suy ra F(O)
=E, F(A) =0, F(B)=D. Vay anh cta tam gidc OAB qua phép doi hinh F la tam gidc EOD.
II. Khai niém hai hinh bang nhau

Hinh 1.47

Quan sat hinh hai con ga trong tranh dan gian (h.1.47), vi sao c6 thé ndi hai

hinh & va & bang nhau?
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Chting ta da biét phép doi hinh bién mdt tam giac thanh tam giac bang né. Nguoi ta cling
chting minh dugc rang véi hai tam giac bang nhau luén c6 mot phép doi hinh bién tam
giac nay thanh tam giac kia. Vay hai tam gidc bang nhau khi va chi khi c6 mot phép doi
hinh bién tam giac nay thanh tam giac kia. Nguoi ta dung tiéu chuan d6 dé dinh nghia hai
hinh bang nhau.

Dinh nghia

Hai hinh duoc goi la béng nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
Vidu4

a) Trén hinh 1.48, hai hinh thang ABCD va A”B”C”D” bang nhau vi c6 mot phép doi hinh
bién hinh thang ABCD thanh hinh thang A”B”C"”D".

Hinh 1.48

b) Phép tinh tién theo vecto v bién hinh «# thanh hinh &, phép quay tam O goc 90° bién
hinh & thanh hinh % . Do d6 phép doi hinh cé duoc bang cach thuc hién lién tiép phép
tinh tién theo vecto v va phép quay tam O goc 90° bién hinh < thanh hinh % . Tt d6
suy ra hai hinh < va v bang nhau (h.1.49).

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 79



Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

Hinh 1.49

B. CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Hop thanh cta hai phép d8i xting qua hai duong thang song song l1a phép nao
trong cac phép duoi day?
A. Phép d6i xting truc. B. Phép d6i xting tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Vecto tinh tién 1a 2HK c6 H, K I4n lwot ndm trén truc ctia phép thit nhat va phép thi hai
sao cho HK vuong goc vdi cac truc do.

Cau 2. Hop thanh ctia hai phép d6i xting qua hai duong thang cat nhau la phép nao trong

cac phép dudi day?
A. Phép d6i xting truc. B. Phép doi xting tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huéng dan giai
DAP AND.

Tam quay la giao diém ctia hai truc d va d’ ctia hai phép d8i xting truc, goc quay bang hai
lan goc (d,d').

Cau 3. Hop thanh ctia hai phép d&i xttng qua hai duong thang vudng géc véi nhau la
phép nao trong cac phép duwdi day?

A. Phép d6i xtng truc. B. Phép d6i xting tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.

Hudng dan giai
DAP AN B.
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Phép d6i xting qua giao diém cuaa hai truc d6i xing.
Cau 4. Hop thanh ctia hai phép tinh tién la phép nao trong cac phép dudi day?
A. Phép d6i xting truc. B. Phép d6i xting tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huoéng dan giai
DAP AN C.
Vecto tinh tién bang tdng hai vecto tinh tién cta hai phép da cho.
Cau 5. Hop thanh cua hai phép d6i xtiing tam la phép nao trong cac phép dudi day?
A. Phép d6i xting truc. B. Phép d6i xting tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Phép tinh tién theo vecto 200, trong d6 O 1a tAm ctia phép d6i xting thé nhat, O’ 1a tam
cua phép d6i xting thit hai.
Cau 6. Khi nao thi hop thanh ctia hai phép tinh tién T. va T la phép dong nhat?
A. Khéng khi nao. B.Khi u=
C.Khi u=v. D.Khi u+
Hudng dan giai
DAP AN D.
Vi hop thanh 1a phép tinh tién theo vecto u+v.
Cau 7. Khi nao thi hop thanh ctia hai phép d6i xting truc B, va b, 1a phép dong nhat?
A. Khi hai duong thang a va b triing nhau.
B. Khi hai duong thang a va b song song.
C. Khi hai duong thang a va b vudéng géc véi nhau.
D. Khong khi nao.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Khi a va b trung nhau, néu P, bién diém M thanh diém N thi b, bién diém N thanh diém
M.
Cau 10. Cho hinh vuéng ABCD. Goi phép bién hinh F la hop thanh ctia hai phép d6i xting
truc D, va Dgp. Khi d6 F la phép nao trong cac phép dudi day?
A. Phép tinh tién theo vecto AC.
B. Phép quay tam D véi géc quay g .

C. Phép d6i xting qua giao diém cua AC va BD.

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 81



Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

D. Phép ddi xting qua duong thang BD.
Huéng dan giai
DAP AN C.
Nhan xét rang F bién A thanh C va B thanh D.
Cau 11. Goi F 1a hop thanh cua hai phép d6i xting tdm D, va Dg,.. Khi d6 F la:
A. phép ddi xting qua trung diém ciia OO’. B, phép tinh tién theo vecto 200'.
C. phép tinh tién theo vecto 00'. D. phép déi xting qua trung truc caa OO'.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Hay xac dinh anh ctia diém O qua phép F.
Cau 12. Cho hinh chi* nhat ABCD véi M, N Ian luot 1a trung diém cua AB va CD. Goi F 1a
hop thanh ctia phép tinh tién T theo vecto AB va phép ddi xting qua dwong thing BC. Khi
do F la phép nao trong cac phép sau day?
A. Phép d6i xtiing qua diém M. B. Phép d6i xting qua diém N.
C. Phép d6i xting qua tdm O ctia hinh chit D. Phép d6i xting qua duong thang MN.
nhat.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Bang cach tim anh ctia cac diém A va D qua phép F sé thdy cac phuong an A, B, C déu
khong dung.
Cau 13. Cho hinh vuéng ABCD. Goi Q 1a phép quay tdm A bién diém B thanh diém D, b
la phép ddi xting qua duong thang AD. Khi d6 hop thanh ctia hai phép Q va P la:
A. Phép d6i xting qua tam hinh vudng. B. Phép ddi xting qua duong thang AC.
C. Phép d6i xttng qua duong thang AB. D. Phép déi xtiing qua diém C.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép hop thanh d6 bién B thanh D, bién D thanh B va bién A thanh A nén cac phuong an |
A, C, D déu khong dtng.
Cau 14. Cho hinh vuéng ABCD. Goi Q 1a phép quay tam A bién B thanh D, Q' la phép
quay tam C bién D thanh B. Hop thanh cua hai phép Q va Q' 1a:
A. Phép d6i xting qua diém B. B. Phép ddi xting qua duong thang AC.
C. Phép d6i xting qua duong thang AB. D. Phép d6i xting qua diém C.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Phép hgp thanh d6 bién diém B thanh diém B nén phuong an B va D khong dung. NO lai
khong bién diém A thanh diém A nén phwong an C khong ding.
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Cau 15. Cho hinh vudng ABCD. Goi Q la phép quay tam A bién B thanh D, Q' 1a phép
quay tam C bién B thanh D. Hop thanh cua hai phép Q va Q' la:
A. Phép tinh tién theo vecto AB. B. Phép tinh tién theo vecto 2AD.
C. Phép d6i xting qua duong thang AB. D. Phép doi xiing qua diém C.

Huoéng dan giai
DAP AN B.
Phép hop thanh d6 bién di€ém A thanh diém A’, d6i xting v6i A qua D nén phuong an B
dung.
Cau 16. Cho hinh vudéng ABCD, I la trung diém canh AB. Goi phép bién hinh F 1a hop
thanh cta hai phép: Phép tinh tién T, va phép d6i xtng tam D, . Khi d6 F 1a phép nao
trong cac phép dwdi day?
A. Phép d6i xting qua diém A. B. Phép tinh tién theo vecto AC.

C. Phép quay tam D véi gbc quay g . D. Phép d6i xiing qua duong thang BD.

Hudng dan giai
DAP AN A.
Phép hop thanh d6 bién diém A thanh diém A, nén chi c6 phuong an A dung.
Cau 17. Cho hinh vuong ABCD. Goi phép bién hinh F 1a hop thanh cta hai phép ddi xting
truc D, va Dy . Khi d6 F la phép nao trong cac phép dwdi day?
A. Phép d6i xting qua diém A. B. Phép tinh tién theo vecto 2AD .
C. Phép doi xttng qua diém B. D. Phép tinh tién theo vecto BC.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Cau 18. Cho tam giac can ABC dinh A, duwong cao AH, véi BAC=¢. Goi phép bién hinh F
la hop thanh cta hai phép doi xtng truc D, va D,y . Khi d6 F 1a phép nao trong cac

phép dudi day?

A. Phép quay Q(A;9). B. Phép d6i xting qua duong thang AC.

C. Phép d3i xting qua diém A. D. Phép tinh tién theo vecto BC.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Phép hop thanh d6 bién diém A thanh diém A, va bién B thanh D.

Cau 19. Cho tam gidc ABC can dinh A. Néu phép doi hinh bién diém B thanh diém C va
bién diém A thanh chinh no6 thi d¢ la:

A. Phép d6i xting qua trung truc cua BC.

B. Phép quay tam A géc quay (AB,AC).
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C. Phép d8i xting qua trung tryc ctia BC hodc phép quay tam A goc quay (AB,AC).
D. Phép d06i xting qua trung diém canh BC.
Hudng dan giai
DAP AN C.
C6 thé xay ra phuong ang A hoac phuwong an B.
Cau 20. Cho tam giac can ABC dinh A. Néu phép doi hinh bién diém B thanh diém C, bién
diém C thanh B thi d¢ la:
A. Phép d6i xting qua trung truc cua BC.
B. Phép d6i xting qua trung diém canh BC.
C. Phép quay tam A goc quay (AB,AC).
D. Phép ddi xting qua trung tryc ctia BC hodc d6i xtiing qua trung diém BC.
Huoéng dan giai
DAP AN D.
C6 thé xay ra phuong an A hodc phuwong an B.
Cau 21. Cho hinh thoi ABCD c6 géc A bang 60°. Néu phép doi hinh bién diém A thanh
diém B va diém B thanh diém D thi n6 bién diém D thanh:
A.biém C. B. Diém A.
C. biém C hodc diém A. D. biém d6i xting v6i D qua C.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Néu phép doi hinh d6 bién diém D thanh diém D’ thi hai tam gidac ABD va BDD’ phai
bang nhau. Vay D’ phai tring véi C hodc A.
Cau 22. Cho hinh ch nhat ABCD, tam O vé6i M, N, P, Q [an lwot la trung diém céac canh
AB, BC, CD, DA. Néu phép doi hinh bién diém A thanh diém N, M thanh O va O thanh P
thi n6 bién diém Q thanh:
A.Diém D. B. biém C.
C.biém Q. D. biém B.
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Néu phép doi hinh d6 bién diém Q thanh diém Q’ thi hai hinh ch® nhat AMOQ va t& gidc
NOPQ’ phai bang nhau. Vay Q phai triing véi C.
Cau 23. Cho hinh vuéng ABCD, tam O v6i M, N, P, Q lan luot la trung diém cac canh AB,
BC, CD, DA. Néu phép doi hinh bién diém A thanh M, B thanh P thi n6 bién diém M
thanh:
A.DPiém O. B. biém C.
C.biém Q. D. biém B.
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Huéng dan giai
DAP AN A.
Néu phép doi hinh d6 bién diém M thanh diém M’ thi vi M la trung diém AB nén M’ la
trung diém MP, nén M trung véi O.
Cau 24. Cho hinh ch nhat ABCD, tam O v6i M, N, P, Q Ian luot la trung diém cac canh
AB, BC, CD, DA. Néu phép doi hinh bién tam giac AMQ thanh tam giac NOP thi n6 bién
diém O thanh:
A.Diém D. B. biém B.
C.biém Q. D. biém C.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Néu phép doi hinh d6 bién diém O thanh diém O’ thi vi bon diém A, M, Q, O la bon dinh
cua hinh ch nhat nén bon diém N, O, P, O’ ciing la bon dinh cta hinh chi® nhat. Suy ra O’
trung véi dinh C.
Cau 25. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Phép quay Q(O;¢) véi ¢=180° la phép d6i xtng tam Py, .
B. Phép ddi xiing tam D, la mot phép doi hinh.
C. Phép d6i xttng tam B, c6 mot diém bat dong duy nhat la diém O.
D. Phép d8i xtng tam P, néu bién diém M thanh diém M’ thi ta cd OM=0OM' .
Hudng dan giai
DAP AN D.
Ta thdy ngay céc cau A, B, Cdéu ding.
Phép d8i xting tam P, néu bién diém M thanh diém M’ thi ta c6 OM =-OM'.
Cau 26. Chon ménh dé dung:
A. Hop cta hai phép quay la mot phép quay.
B. Hop ctia hai phép d6i xiing tam la mot phép d6i xing tam.
C. Mot phép ddi xting tam khong thé ¢ nhiéu hon mot diém bat dong.
D. Phép tinh tién T theo vecto u#0 trong treong hop nao d6 c6 thé 1a mot phép dsi xing
tam.
Hudng dan giai
DAP AN C.
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- Hop ctia hai phép quay la mot phép quay, chi dung N

khi hai phép quay nay c6 cung tam quay.

- Ta hay xét hai phép ddi xttng tam b, va B; véilva | J
] khac nhau.

V6i M la mot diém bat ki, ta goi: B;(M)=N va

b, (N)=P

Ta c6: MN=2IN va ﬁ’=21\7].
Suy ra: W=W+ﬁ=2(1ﬁ+ﬁj)=zﬁ; khong doi.

Nhu thé phép tinh tién T theo vecto u=2I] bién diém M thanh diém P.
Vay: hop cua hai phép ddi xtiing tam B, va b, vdil va ] khac nhau la mot phép tinh tién
theo vecto u=21J .
- Phép d6i xttng tam B, c¢6 mot diém bat dong duy nhat la O.
- Phép tinh tién T theo vecto u =0 khong thé 1a mdt phép d6i xting tam.
Cau 27. Ta xét cdc ménh dé:
1. Tam giac déu c6 3 truc d6i xiing va 1 tam d6i xing,.
2. Hinh vuong cé 4 truc d6i ximg va 1 tam d6i xtng.
3. Ngu giac déu c6 5 truc d6i xiing va 1 tam d6i xing.
4. Luc giac déu co 6 truc d6i xting va 1 tdm déi xing,.
Trong cac ménh dé trén:
A. C6 1 ménh dé dung. B. C6 2 ménh dé dung,.
C. C6 3 ménh dé dung. D. Ca 4 ménh dé déu dung.

Hudng dan giai
DAP AN B.
+ Pa gidc déu n canh thi ¢ n truc d6i xting.
+ Da gidc déu néu s6 canh n chan thi ¢ mot tm ddi ximg, va néu sd canh n 1é thi khong
c6 tam d6i xuing. !
Nhu thé trong 4 cau trén co hai cau 4 va 4 la dung.
Cau 28. Mot hinh H duoc goi la c6 mot tam ddi xirng néu:
A. Ton tai mot phép tinh tién bién H thanh chinh né.
B. Ton tai mot phép quay bién H thanh chinh né.
C. T6n tai mot mot phép doi xting truc bién H thanh chinh né.
D. Ton tai phép d6i xttng tam bién H thanh chinh né.

Hudng dan giai
DAP AN D.
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Cau 29. Cho hai diém phan biét I va J. Thuc hién phép d6i xting tam b, bién diém M
thanh diém M’, sau do6 tiép tuc thyee hién phép d6i xtiing tam B, bién diém M’ thanh diém
M”. Nhu vay phép bién hinh bién diém M thanh M” la:
A. Mot phép tinh tién. B. Mot phép d6i xtng tam.
C. Mot phép quay. D. Mot phép d6i xting truc.
Huéng dan giai
DAP AN A.
Theo cach chirng minh trong cau 29 thi hop cua hai phép doi xtiing tam voi hai tam phan
biét la mot phép tinh tién.
Cau 30. Cho hai duong thang a va b cit nhau. Ta thuc hién lién tiép hai phép d8i xting
truc, phép doéi xing truc b, bién diém M thanh diém M’ va phép d6i xtng truc b, bién
diém M’ thanh diém M”. Nhu vay phép bién hinh bién di€ém M thanh diém M" la:
A. Mot phép tinh tién. B. Mot phép d6i xtng tam.
C. Mot phép quay. D. Mot phép d6i xting truc.
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Goi o la géc tao boia vab, I va ] lan lwot 1a trung diém cia MM’ va M'M”.
Theo tinh chdt cua phép quay ta co:
+ OM=0M' va MOM'=2I0OM".
+ OM'=OM" va M'OM"=2M'OJ .
Suy ra OM=0M" va MOM" =2I0] =2a..
Nhu vay phép bién hinh bién M thanh M” I
phép quay tam O véi goc quay 2a; tiec la hop

cua hai phép d6i xtng truc véi hai truc cat nhau

la mot phép quay.

Cau 31. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hinh H gom c6 hai duong thang a va b c6
phuong trinh Tan luot 1a y =2x va y=-2x. !
Ta xét cac ménh dé sau:

1. Truc hoanh la truc d6i xting cua hinh H.

2. Truc tung la truc d6i xting cua hinh H.

3. Goc toa do O la tam d6i xtrng cuia hinh H.

Trong cac ménh dé trén:

A. Khong c6 ménh dé nao dung. B. C6 mdt ménh dé dung.

C. C6 hai ménh dé dung. D. Tat ca ba ménh dé déu dung.

Hudng dan giai
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DAP AN D.
Ta thay hai duong thang a:y=2x va b:y=-2x thi d8i xttng véi nhau qua truc hoanh va
truc tung va di qua goc toa do O. Suy ra ca ba ménh dé 1, 2, 3 déu dang.
Cau 32. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho hai diém I(-1;2) va J(2;4). Thyc hién
lién ti€p hai phép ddi xting tam B, va b; (theo thit ty), di€ém M(1;-3) bién thanh diém M’
coO toa do la:
A. (2;-7). B. (4-1). C. (7:1). D. (0;-8).
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Thuec hién lién tiép hai phép d6i xing tam B, va B, (theo thi tu) ta duwoc phép tinh tién T
theo vecto u=21J . Suy ra u=(6;4).
Do d6: M'=(6+1;4-3)=(7;1). Vay M'(7;1).
Cau 33. Trong mat ph:fmg voi hé toa do Oxy, cho hai diém A(O;l) va B(2;—1) va parabol
(P) c6 phuwong trinh y =x*. Thyec hién lién tiép hai phép d6i xting tam B, va b, (theo thi
tw), parabol (P) bién thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:
A. y=x>-8x+12. B. y=x* —4x+8. C. y=x*+6x+4. D. y=x*+4x-10.
Hudng dan giai
DAP AN A,
Thuec hién lién ti€p hai phép d6i xtiing tam P, va By (theo thi tw) ta dwoc phép tinh tién
T theo vecto u=2AB. Suy ra u=(4;-4).
Do d6: Phurong trinh (P’) 1a y+4=(x —4)2 oy=x*-8x+12.
Cau 34. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hai diém A(1;-1), B(2;3) va duong
thdng a c6 phuong trinh y =-4x+1. Thuc hién lién ti€p hai phép d6i xting tam P, va by
(theo thit tw), dudng thang a bién thanh duong thang a’ cé phuong trinh la:
A. y=4x+5. B. y=-4x+17. C.y=4x-12. D. y=-4x-4.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Thuec hién lién ti€p hai phép d6i xtitng tam P, va By (theo thi tw) ta dwoc phép tinh tién
T theo vecto u=2AB. Suy ra u= (2;8).

Do d¢: Phuong trinh (a') 1a y -8 =—4(x-2)+1< y=—4x+17.
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Cau 35. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai diém A(-1;,0), B(1;1) va dwong tron
(T) ¢6 phuong trinh x* +y? +4x =0. Thyec hién lién tiép hai phép d6i xting tim D, va by
(theo thit tw), duong tron (T) bién thanh dwong tron (T”) c6 phuong trinh la:
A. x> +y? —4x+2y—4=0. B. x? +y? —4x—4y+4=0.
C. x*+y* +6x-2y-1=0. D. x* +y* +4y-8=0.

Hudng dan giai
DAP AN B.
Thuee hién lién ti€p hai phép d6i xtiing tam b, va b, (theo thi tu) ta duwoc phép tinh tién
T theo vecto u=2AB. Suy ra u= (4;2).
Do d¢: Phwong trinh ctia dwong tron (T) la:
(x=4) +(y—-2) +4(x-4)=0 x> +y?> ~dx—4y +4=0.
Cau 36. Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao sai?
A. Puong thang di qua tam ctia mot hinh tron thi chia hinh tron d6 thanh hai hinh bang
nhau.
B. Duong thang di qua tam ctia mdt hinh vudng thi chia hinh vuong dé thanh hai hinh
bang nhau.
C. Puong thang di qua tAm ctia mot tam gidc déu thi chia tam gidc déu d6 thanh hai hinh
bang nhau.
D. Duong thang di qua tdm ctia mdt hinh binh hanh thi chia hinh binh hanh d6 thanh hai
hinh bang nhau.

Hudng dan giai
DAP AN C.
+ Cau A hién nhién ding.
+ Tam O ctia hinh vuong ciing 1a tim d6i xting ctia n6, nén moi duong thang qua tim O
ctia hinh vuéng déu chia hinh vudng thanh hai hinh bang nhau.
+ Truong hop hinh binh hanh cling tuwong ty nhw hinh vuong.
+ Néu AABC déu c6 tam O, thi O khong phai la tam d6i xtng cta nd. Nhu thé nhitng
duong thang di qua O khong chita cac dueong cao cia AABC sé chia tam giac nay thanh
hai hinh khong bang nhau.
Cau 37. Cho hinh H gébm ¢4 hinh binh hanh ABCD tam I va hinh binh hanh EFGK tam ]J.
Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau:
A. Khong ton tai duong thang nao chia H thanh hai hinh bang nhau.
B. C6 v s8 duong thang chia H thanh hai hinh bang nhau.
C. Puong trung triee ctia doan thang IJ chia H thanh hai hinh bang nhau.
D. Duong thang qua I va J chia H thanh hai hinh bang nhau.
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Huoéng dan giai
DAP AN D.
Ta da biét, giao di€m cua hai duong chéo ciia mét hinh binh hanh ciing la tam doi xtng
ctia hinh binh hanh d6. Do d6, bat ki duong thang nao di qua tim ctia moét hinh binh hanh
déu chia hinh
binh hanh &6 thanh hai hinh bang nhau.
Thé nén véi hai hinh binh hanh ABCD va
EFGK bat ki, néu goi I va J la cac tam d6i
xtng ctia chting thi dwong thang di qualva]
sé chia moi hinh binh hanh ABCD va EFGK
thanh hai hinh bang nhau.

Cau 38. Cho hinh H gom c6 luc giac déu ABCDEF tam I va hinh thoi MNPQ tam J. Chon
ménh dé ding trong cdc ménh dé sau:
A. Khéng ton tai duong thang nao chia H thanh hai hinh bang nhau.
B. C6 v s8 duong thang chia H thanh hai hinh bang nhau.
C. Duong trung truc ctia doan thang IJ chia H thanh hai hinh bang nhau.
D. Puong thang qua I vaJ chia H thanh hai hinh bang nhau.
Hudéng dan giai
DAP AN D.
Ly luan teong tu nhw cau 37.
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BAI 7. PHEP VI TU
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
I. PINH NGHIA
Dinh nghia
Cho diém O va s6" k=0 .Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao
cho OM'=kOM  duroc goi la phép vi tie tdm O, t s’k (h.1.50).

N
Hinh 1.50
Phép vi tu tam O, ti s6 k thuwong duoc ki hiéu 1a V(o~1<)

B'

k=2

Hinh 1.51b

Hinh 1.51 a

Vidul

a) Trén hinh 1.51a cac diém A’, B’, O lan lwot 1a anh cua cac diém A, B, O qua phép vi tw
tam O ti s0 -2.

b) Trong hinh 1.51b phép vi tu tdm O, ti s& 2 bién hinh H thanh hinh H".

1. Cho tam giac ABC. Goi E va F twong ting la trung diém AB va AC. Tim mot phép tu
bién B va C twong tng thanh E va F.

Nhan xét

1) Phép vi tw bién tam vi tw thanh chinh né.

2) Khi k=1, phép vi tw la phép dong nhat

3) Khi k =-1, phép vi tw la phép doi xirng qua tam vi tuw.

Y =Viox M=V, AD).

II. TINH CHAT
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Tinh chat 1

Néu phép vi tir ti 56 k bién hai diém M, N tiy ¥ theo thir tur thanh M, N’ thi M'N'=kMN va
M’N’=|k|. MN.

Chirng minh

Goi O 1i tdm cta phép vi twti so k. Theo dinh nghia ciia phép vi trrta c6: OM '= kOM va
ON'=kON (h.1.52). Do dé:

M'N'=0ON'—0M '=kON — kOM =k(ON-OM) =k MN

T do suy ra M'N™ = k| MN.

N N
MN' = |k|.MN

Hinh 1.52

Vidu 2. Goi A, B, C theo th twld anh cua A, B. C qua phép vi trti s6 k. Chimg mir
AB=tAC.teR< A'B'=tA'C'

Giai

Goi O 14 tim ciia phép vi tutisd k.tacé: A'B'=kAB. A'C'=kAC .

—n

Dodd: AB=tAC & ~A'B'=t-A'C' < A'B'=tAC'

A | s
A | s

Tinh chat 2

Phép vi ti ti s0'k:

a) Bién ba diéim thang hang thanh ba diém thiang hang va bdo toan thir ty gitta cdc diém dy
(h.1.53).

b)Biéin dwong thiang thanh dwong thing song song hodc trimg véi nd, bién tia thanh tia, biéh dogn
thang thanh doan thang.
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¢) Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang v6i né, bién géc thanh géc bang né (h.1.54).
d) Bién dwong tron ban kinh R thanh dwong tron bin kinh |k|R (h.1.55)

A
k=17
———
A
B'
g /

0 i

c ¢
Hinh 1.53

N
k=23 e ~
—_— 7 \-. .
~ / \ .
o — o - '// '~,. N\ \
~ y R \
/" = I '
~ / R\ { A_X |
o
- \ SR
b T |
\\‘ / l"\‘\
e \ ¥
\, 0.
L V4
e S _//
Hinh 1.55

II. TAM VI TU CUA HAI PUONG TRON
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Ta da biét phép vi ty bién duwong tron thanh dwong tron. Nguoc lai, ta c6 dinh ly sau:
Pinh ly
Vo1 hai dweong tron bit ki ludn cé mot phép vi tw bién dwong tron nay thanh dwong tron kia.
Tam ctia phép vi tu d6 dwoc goi la tam vi tw cuia hai dwong tron.
Cach tim tam vi tu cta hai dwong tron
Cho hai dwong tron (I; R) va (I';R’).
Co ba treong hop xay ra:
+ Truong hop I trung voéi I’
—'vz‘l phép vi te tim I ti s6 L
Khi d6, phép vi ty tam I ti s6 .
bién duong tron (I; R) thanh dwong tron (I; R’) (h.1.58).

>
A
K

Phép vitwtam I, lisdk=R'/R

Truong hop | trung voi I

Hinh 1.58

+ Trwong hop I khic I’ va R#R'

L4y diém M bat ky thudc duong trong (I; R). duong thang qua I’ song song véi IM cat
duong tron (I'; R) tai M’ va M””. Gia sit M, M’ nam cling phia d&i véi duong thang Il con
M, M” ndm khéc phia d8i véi duong thang I1'. Gia st duong thang MM’ cat duong thang
I’ tai diém O nam ngoai doan thang IT’, con duong thang MM” cat duong thang 1T tai

diém O1 nam trong doan thang II".
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Hinh 1.59

Khi d6 phép vi tu tam O ti s6 k= RE va phép vi ty tam O, tis6 k, = _RE

sé€ bién duong tron (I; R) thanh dwong tron (I; R’). Ta goi O 1a tam vi ty ngoai con
Onla tdm vi tw trong ciia hai dwong tron noi trén.

+ Truwong hop I khic I’ va R=R’.
Khi d6 MM/ /II' nén chi c6 phép vi tu tim O, ti s§ k = ‘% -1

bién duong tron (I;R) thanh duong tron (I'; R’). N6 chinh la phép ddi xting tam O

R
@
k=-1
M M
| 0, r
M"
Hinh 1.60

B. PHAN DANG VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh phép vi tw bién diém M cho san thanh di€ém M’ cho san

Phuong phap giai: Ta cd cac truong hop sau:
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a. Né&u cho sén tam O, ta tim ti s6 k bang oM

OM
b. Neéu cho sank, ta tim O 1a diém chia doan MM’ theo ti s3 k.
Vi du 1: Cho tam giac ABC c6 trong tam G. Hay xac dinh tam phép vi tw ¢ ti s k=3 bién
G thanh A.

Giai
Goi O 1a trung diém ctia canh BC. Ta co: OA =30G (tinh chat trong tam). Hé thic nay
ching to V(0;3): G A. Vay, tam ctia phép vi ty phai tim la trung diém O cta BC.
Vi du 2: Cho tam gidc ABC c6 truc tam H, trong tam G, tdm dwong tron ngoai tiép O. Tim
ti s6 ctia phép vi tu tam G bién H thanh O.

Giai

Theo dinh 1i O-le, ta ¢c6 O, G, H thing hang va G(j:—%GH. Hé thitic nay ching to

V[G,—%)(H) =0. Vay, ti s6 cua phép vi tu phai tim 1a —% :

Dang 2. Dung phép vi tu dé€ tim tip hop diém

Phuwong phap giai: D€ tim tdp hop nhing diém N, ta thuwc hién cac budc sau:

Buoc 1. Xac dinh phép vi te V(O;k) :Mr—N.

Buoc 2. Tim tap hop H nhitng diém M, suy ra tap hop nhitng diém N 1a H’, anh ctia H qua
phép vi ty V(O;k).

Vi du 1: Cho dudng tron ¢§ dinh (O), tam O, ban kinh R. Trén (O) 1ay hai diém c& dinh va

phan biét A, B. Goi M la diém di dong trén (O) va M’ la diém sao cho MM’ = AB. Tim tap
hop céc trong tam G cua tam giac BMM'.

Giai
Goi I 1a trung diém ctia MM’. Ta c6: MI= %AB Ma

G la trong tam cta tam gidc BMM’ nén BG =§Bf,

suy ra V[B;%J :I~> G. Do d¢ ta tim tap hop nhitng

diém I trede. Vi MI = lAB-, nén T, (M) =1. Tk d6,
2 EAB

tap hop
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(O’) ctia nhitng diém I l1a dudng tron tam O, véi OO’ =%A1§ va ban kinh R. Ma
V(B;%j :I> G nén tap hop nhitng diém G la duong ton tam O”, anh cua (O’) qua phép vi

tue V(B;%j voi BO" =%BO" va ban kinh R =§R .
Vi du 2: Cho duong tron (O) cd dinh, tam O, ban kinh R. Goi A 1a diém cd dinh trén (O); B
va C la hai diém di dong trén (O) sao cho BAC=« (00 <a< 900). Tim tap hop céc truc tam

H ctia tam giac ABC.
Giai
Tam giac ABC noi tiép trong (O) c6 ban kinh R nén
BC=2Rsina.
Goi I la trung diém cua BC thi OI=Rcosa. Tap hop

cac diém I la duong tron (O;Rcosa). Goi G la trong
tam cta tam giac ABC, ta co: AGz%Af, suy ra

G=V(A;§J(I). Do d6, tap hop nhiing diém G la

duong tron tdm G,, voi GO=V(A;%j(O) hay

AGy=2AO (*) vabinkinh r==Rcosa.

Mat khéc, theo dinh 1i O-le trong tam gidc ABC, ta co
OH=30G nén H=V(0;3)(G).

Goi H, la anh cta G, thi OHOl = 3OG0‘ , suy ra:
OH, =30A +30G, =30A +2A0 (do (*))=OA.

Do d6 H, = A. Vay, tap hop nhitng diém H la duong tron tdm A, ban kinh r'=3r=2Rcosa,
Chu y:

a. Két qua bai toan nay cho thdy AH=20I.

b. Néu dung két qua AH=20I (da chiing minh trong bai phép ddi xting, phép tinh tién)
thi ta c6 ngay AH=20I=2Rcosa va suy ra tap hop cac diém H nhu trén.

Dang 3. Dung phép vi tw d€ dung hinh

Phuwong phap giai: Ta thuec hién cac budc sau:

Budc 1. Xac dinh phép vi ty bién hinh H phai dung thanh hinh H'.

Buoc 2. Dung hinh H’ r6i suy ra hinh H.

Vi du 1. Cho géc nhon xOy trong d6 c6 diém A cho san. Hay dung dudng tron qua A, tiép

xuc voi Ox va Oy.
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Giai
Gia st bai toan da giai xong, ta c6 dwong tron
(I), tam I di qua A, ti€p xtc vdi Ox va Oy.
Phan tich:
Vi (I) tiép xtc véi Ox va Oy nén I thudc phan
gidc Ot cia xOy. Goi A’ la anh ctia A qua
V(O;k) véi k>0 va I'=V(O;k)(I) thi I'A' /1A
. Do d6, I thudc dwong thang qua A’ va song
song voi Al
Cach dung;:
- Ta dung (I') trwde: Dung (I') ti€p xtc véi Ox
va Oy, co tam I'.
- Puong thang OA cat (I') tai A’
- Puong thang qua A song song véi AT, cat
Ot tail.

- Puong tron tam I, di qua A la duong tron

phai dung.
Ching minh: Vi (I) 1a anh ctia (I') di qua A’ va
ti€p xtc voi Ox va Oy nén (I) qua A va tiép xtc
voi Ox va Oy.
Bién luan: Vi OA cat (I') tai 2 diém phan biét A’ va A" nén c6 duong thang d di qua A va
song song voi A”T'. DPuong thang d cat Ot tai I”. Ta c6 duong tron (I”) di qua A va tiép
xac vdi Ox va Oy. Bai toan c6 2 nghiém hinh.
Vi du 2: Cho tam gidc ABC nhon. Hay dung hinh chit nhat MNPQ c6 MN = MQx/E sao cho
M, N thuoc canh BC, P thudc canh CA va Q thudc canh AB.

Giai
Gia st bai toan da giai xong, ta c6 hinh cht nhat MNPQ thoa dé bai.
Phan tich:
Pit: 23 =28 —k>0, thi phép vi tu V(A;K) bién hinh chit nhat MNPQ thanh hinh chit
nhat EDCB véi ED =EBv2
(vi MN =MQ\2).
Cach dung;:
- Dung hinh chit nhat EDCB khac phia Q {
voi tam gidc ABC d6i voi duong thang
BC sao cho ED = EB\E . M N
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- AD cat BC tai N, AE cat BC tai M.

- Qua M va N Ian luot dung cac duong
thang vudng gdc véi BC, cat AC tai P va
AB tai Q.

- MNPQ 1a hinh chit nhat phai dung.

Bai todn chi ¢c6 mot nghiém hinh.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho phép vi ty ti s k=2 bién diém A thanh diém B va bién diém C thanh diém D.

Khi dé:

A. AB=2CD. B. 2AB=CD. C. 2AC=BD. D. AC=2BD.
Huoéng dan giai

DAP AN C.

Cau 2. Cho hinh thang ABCD c6 hai canh day la AB va CD ma AB=3CD. Phép vi tu bién

diém A thanh diém C va bién diém B thanh diém D c6 ti s0 la:

A. k=3. S ol D. k=-3.
3 3

Hudéng dan giai
DAP AN B.
Tam vi ty 1a giao diém hai duwong chéo ctia hinh thang.
Cau 3. Cho hai duong thang cat nhau d va d’. C bao nhiéu phép vi tu bién d thanh d’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mét phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Phép vi ty bién d thanh d’ thi d” phai song song hodc trung vdi d.
Cau 4. Cho hai duong thang cat nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu bién mdi duong
thdng d6 thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Tam vi ty 1a giao diém cta d va d’. Ti s vi tw la s6 k tuy y khac 0.
Cau 5. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tw véi ti s k=100
bién mdi duong thang d thanh duong thang d’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
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C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudéng dan giai
DAP AN D.
L4y hai diém tliy ¥ A va A’ Tan luot ndm trén d va d’, r6i 14y diém O sao cho OA'=1000A.
Phép vi tu tam O ti s k=100 s€ bién d thanh d’.
Cau 6. Cho hai duong thang song song d va d’ va mot diém O khong nam trén chiing. Co
bao nhiéu phép vi te tam O bién dwong thing d thanh duong thang d’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Lay duong thang a bat ki di qua O cat d va d’ Tan luot tai A va A’. Goi k 1a s8 sao cho
OA'=kOA, s8 k khéng phu thudc duwong thing a. Phép vi ty tam O ti s6 k bién duong
thang d thanh duong thang d’.
Cau 7. Cho hai duong tron bf?mg nhau (O;R) va (O';R) voi tam O va O’ phan biét. C6 bao
nhiéu phép vi ty bién (O;R) thanh (OR)?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mét phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai
DAP AN B.
D¢ 1a phép vi tu ¢ tam 1a trung diém OO, ti s6 vi tw b%mg -1.
Céu 8. Cho duong tron (O;R). C6 bao nhiéu phép vi ty v6i tim O bién (O;R) thanh chinh

no?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mét phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai

DAP AN C.

Tiso vi twla 1 hodc 1.
Céu 9. Cho dudng tron (O;R). C6 bao nhiéu phép vi tu bién (O;R) thanh chinh né?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 s6 phép.
Hudng dan giai
DAP AN D.

Phép vi tu ti s6 1 voi tam I bat ki.
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Cau 10. Cho tam giac ABC c6 trong tam G, goi A’, B’, C’ Ian luot la trung diém cac canh
BC, CA, AB. Vdi gia tri nao cua k thi phép vi ty V(G;k) bién tam giac ABC thanh tam giac
A'B'C?

A. k=2. B. k=—2. Cor-t D.kz—%.

N

Hudng dan giai
DAP AN D.
Cau 11. Cho hai duong tron (C) va (C’) khong bang nhau va khong dong tam, cling tiép
xtc véi duong thang d. Co bao nhiéu phép vi tu bién (C) thanh (C’) va bién d thanh chinh

no?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Tam vi tu 1a giao diém cua d véi duong thang di qua hai tam cta hai duong tron.
Cau 12. Trong mit phang toa dd Oxy cho phép vi tu tm 1(3;-1) c6 ti s§ k=-2.Khi d6 né
bién diém M(5;4) thanh diém:
A. M'(-L;-11). B. M'(-7;11). C. M'(1;9). D. M'(1,-9).
Hudng dan giai
DAP AN A.
Ta phai c6: IM'=—2IM.
Cau 13. Trong mit phing toa do Oxy cho phép vi tw ti s6 k=2 va bién diém A(1;-2)
thanh diém A'(-5;1). Khi d6 n6 bién diém B(0;1) thanh diém:
A. B'(0;2). B. B'(12;-5). C. B'(-7;7). D. B'(11;6).
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta phai c6 A'B'=2AB.
Cau 14. Trong mat phang toa d6 Oxy cho phép vi tu tam I(1,1) ti s6 k =—%. Khi dé no
bién duong thang 5x —y+1=0 thanh duong thang c6 phuong trinh:
A. 15x+3y+10=0.  B.15x-3y-23=0.  C.15x+3y-23=0.  D. 5x—3y—-8=0.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Diéu kién can la hai duong thang phai ¢ cting vecto chi phiong nén ¢ thé loai ngay ba

phuong an A, C, D.
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Cau 15. Cho hai duong thang song song a va b Ian luot c6 phuong trinh: x+4y—-1=0 va
x+4y+3=0.Phép vi tir c6 tam O(O;O) bién duong thang a thanh duong thang b phai c6 ti

sOvitue k béng bao nhiéu?

A k=1 B. k—_1. C. k=3. D. k=-3.
3 3
Hudng dan giai
PDAP AN D.

Puong thang Ox cat a va b Ian luwot tai A(l;O) va B(—3;0). Néu k la ti sO vi tu thi
OB=kOA. Viy k=-3.

Céu 16. Cho phép vi tu V tam O ti s8 2 va phép vi tu V' tam O ti s§ % Hop thanh ctia V
vaV’ la:

A. Phép d6i xting qua trung diém ctia OO’".

B. Phép ddi xting qua duong thang trung truc ctia OO

C. Phép tinh tién theo vecto %OO; .

D. Phép tinh tién theo vecto OO’ .
Hudng dan giai
DAP AN C.
Lay diém M bat ki, M’ la anh cia M qua V, M” 1a anh cua M’ qua V’ thi MM" = %OO;.
Cau 17. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi phép bién hinh F 1a hop thanh cta phép vi tw
V(A;2) va phép tinh tién T-5- Khi do F 1a phép nao trong cac phép sau day?

A. Phép vi ty V(B;2). B. Phép vi tu V(G;2).

C. Phép tinh tién theo vecto 2CD . D. Phép tinh tién theo vecto DC.
Hudéng dan giai
DAP AN A.
Thay ngay rang hop thanh ctia hai phép d6 bién diém B thanh chinh né.
Cau 18. Cho tam giac déu ABC, v6i A’, B/, C’ Tan luot 1a trung diém cac canh BC, CA, AB.
Néu phép dong dang bién A thanh B’, B thanh C thi né bién diém C’ thanh:
A.Diém A’ B. Trung difm B'C.  C.Dbiém C'. D. Trung diém BA'.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Néu phép dong dang bién C’ thanh M thi vi C’ la trung diém ctia AB nén M phai 1a trung
diém B'C.
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Cau 19. Cho tam giac déu ABC, véi A’, B’, C’ Ian lugt la trung diém cac canh BC, CA, AB.
Néu phép dong dang bién A thanh B, B thanh C thi n6 bién diém C thanh:

A.Diém A’. B. Biém C'.
C. biém d6i xting v6i C’ qua B'. D. bBiém A’ hodc diém d6i xing véi C' qua
B’.

Hudng dan giai
DAP AN D.
Néu phép dong dang bién C thanh M thi vi tam gidc ABC la tam gidc déu nén tam giac
B’CM la tam giac déu.
Cau 20. Cho hinh chi* nhat ABCD véi P va Q lan luot la trung diém ctia AB va BC. Néu
phép dong dang bién tam giac ADC thanh tam gidc QBP thi n6 bién diém D thanh:
A. Tam ctia hinh chit nhat. B. Trung diém canh AD.
C. Trung diém canh DC. D. biém C.

Hudéng dan giai
DAP AN A.
Néu phép dong dang bién B thanh M thi vi bén diém A, B, C, D la bon dinh ctia hinh chi
nhat, nén Q, M, P, B cling la bon dinh ctia hinh ch nhat.
Cau 21. Phép vi ty tam O véi ti s6 k (k#0) la mot phép bién hinh bién diém M than diém
M’ sao cho:

A. OM=kOM'. B. OM'=kOM. C. OM'=kOM. D. OM' - %OM.

Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 22. Trong cac phép bién hinh sau day, phép bién hinh nao khong c6 tinh chat: Bién
mot duong thang thanh mot duwong thang song song hodc triing véi né?
A. Phép d6i xtiing tam. B. Phép tinh tién.
C. Phép d6i xting truc. D. Phép vi tu.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Gia st ta c6 phép ddi xtng truc B, va a 1a mot duong thang cho trude. Ta xét duong
thdng A va goi A' 1a anh cia A qua phép ddi xtng truc b, .
-Néu Af/a thi A'//a.
-Néu A=a thi A'=a.
-Néu A La thi A'=A.

-Néu A citatai diémIthi A' citatail.
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Nhu thé néi chung: Phép ddi xting truc khong cé tinh chat bién mot duong thang thanh
mot duwong thang.
Cau 23. Cho hai duong tron (O,) va (O,) sao cho tAm cta duong tron nay ndm trén
duong tron kia. Tim ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Ton tai duy nhat mot phép vi ty bién dwong tron nay thanh duong tron kia.
B. Ton tai hai phép vi ty bién dwong tron nay thanh duong tron kia.
C. Ton tai mot phép d6i xting truc bién duwong tron nay thanh duong tron kia.
D. Ton tai mét phép d6i xtiing tam bién duong tron nay thanh duwong tron kia.

Hudng dan giai
DAP AN B.
Tur gia thiét suy ra hai duong tron (O,) va (O,) bang A
nhau. Ta thdy ngay:
- C6 duy nhat mét phép vi ty bién (O, ) thanh (O, ), d6
la phép vi tu trong.

- C6 hai phép d6i xting truc bién duong tron nay thanh

duong tron kia, véi truc ddi xtng la duong thang ®

0,0, hodc duong thang qua hai giao diém A, B ctia hai

duong tron.

- Goi I la giao diém cua 0,0, va AB thi b, la phép d6i

xtng tam duy nhdt bién duong tron nay thanh duong tron kia.

Cau 24. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P Ian luot 1a trung diém cua cac canh BC, CA, AB.
Phép vi tu bién tam gidc ABC thanh tam giac MNP la phép vi tu:

A. TAam A, tisd k=2.

B. Tam O, ti sO k =% v6i O la tam ciia AABC.

C.Tam G, tisO k= —% voi G la trong tam ctia AABC.

D.Tam H, ti s6 k=-2 v&i H 14 triee tam ctia AABC.
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Goi M, N, P lan luwot 1a trung diém cta BC, CA, AB. Theo tinh chét cta trong tam ta cé:
. 1

GI=--GCA.
2

Do d6 phép vi tu V(G;—%j bién AABC thanh AMNP nén bién duong tron ngoai ti€p cta

tam gidc ABC thanh duwong tron ngoai tiép cuia tam gidc MNP.
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Ghi cht: Nhan thdy H la triec tam tam giac ABC va O la truc tam AMNP, nén H va O la

hai diém d6i xting vdi nhau qua phép vi ty V(G;—%j. Ttr d6 ta suy ra phép vi tu V[H;%j

bién duong tron ngoai ti€p tam giac ABC thanh dwong tron ngoai ti€p tam giac MNP.

Cau 25. Chon cau sai trong cac cau sau:

A. Phép vi ty V(O;k) voi k= +1 ludn c6 mot diém bat dong duy nhat.

B. Mot phép vi tu ¢d thé c6 vo s6 diém bat dong.

C. Phép vi tie la mot phép doi hinh.

D. Phép vi tu V(O;k) néu bién hai diém M, N thanh hai diém M’, N’ thi M'N'=|k/MN..
Hudéng dan giai

DAP AN C.

Cau 26. Cho duong thang A va diém O¢A . Mot diém M thay di trén A . Goi N 1a trung

diém ctia doan thang OM. Khi M thay d6i trén A tap hop cac diém N la:

A. Mot duong thang qua O.

B. Mot dudng thang a song song v6i A ma d(O;a) :%d(O;A).
C. Mot duong thang b song song véi A ma d(O;b)=2d(0;A).
D. Mot duong thing c song song v6i A ma d(O;c)= %d(O;A) :

Hudéng dan giai

DAP AN B.

Tl gia thiét suy ra ON = %OM. M A
Nhu th& phép vi ty v[o;%j bién diém M thanh /N/ 2
digm N. °

Vay khi M thay doi trén A thi quy tich cta N la

duong

a anh cia A qua phép vi tu trén.

X 1
Dé thay d(O;a) = Ed(O;A).
Cau 27. Cho doan thang AB c6 trung diém I va A 1a duong thang song song véi duong
thang AB. Mot diém M thay d6i trén A, goi G la trong tdm cia AMAB. Khi M thay d6i
trén A tap hop cac diém G la:
A. Mot duong thang di qua L.

B. Mot duong thang a song song v6i A ma d(I;a) :%d(I;A) .
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C. Mot dudng thing b song song véi A ma d(Lb) =§d(I;A) :

D. Mot duong thing c song song v6i A ma d(I;c)= %d(I;A) :

Hudéng dan giai

DAP AN D.
, . R e 1 M A
Theo tinh chat ctia trong tam ta co: IG = EIM' /
C
S~ . 1) on aem s
Nhu thé phép vi tw V| I;= | biéen diém M thanh diém G. G
phép vite V(1,1 ZL]

Vay khi M thay ddi trén A thi quy tich ctia G 1a dwong thiang ¢, anh ctia A qua phép vi tw
trén.
D& thily: d(1ic)=d(5:4).
Cau 28. P& chttng minh rang phép vi tu biéh mot duong tron thanh mot duong tron, mot
hoc sinh lap luan qua ba brdc nhuw sau:
Budce 1: Gia st V(O;k) la phép vi ty tam O ti s6 k. Ta xét dudng tron (LR).
Xéac dinh diém I’ 1a anh ctia I qua phép vi tw V(O;k), tic la OI' =kOI, thi I' la mot diém cd
dinh.
Budc 2: Vi M la mot diém bat ki, ta xac dinh diém M’ la anh cia M qua phép vi tu
V(O;k), tirc la OM'=kOM. Suy ra: I'M' =kIM.
Buoc 3: Do do:
Me(LR)<I'M' =kR <M’ thudc duong tron (I5kR).
Hoi cach chitng minh trén dting hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Chiing minh hoan toan dung. B. Sai ttr budc 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai tit budce 3.
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta th&y 1ap luén sai tir buwdc 2: Tt OM'=kOM, suy ra I'M' = K|I™M.
Céu 29. Cho duong tron (O;R) va mot diém A c6 dinh. Mot diém M thay déi trén (O;R),
goi N la trung diém cua doan thing AM. Khi M thay d&i trén (O;R), tp hop cac diém N
la:
A. Duong tron tam A ban kinh R.
B. Brong tron tam O ban kinh 2R.

C. Duong tron tam I ban kinh % véilla trung diém cua AO.
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D. Buong tron duong kinh AO.
Hudéng dan giai
DAP AN C.

Tir gia thiét suy ra: AN= %AM.

Nhu thé phép vi tu V[ Zj bién diém M

thanh diém N.
Vay khi M thay d6i trén duong tron (O;R)

thi quy tich diém N la duong tron (T) anh
cta dudng tron (O;R) qua phép vi tu trén.
Ta thay (T) la duong tron c6 tam I 1a trung diém cua AO va ban kinh 1a % .
Céu 30. Cho duong tron (O;R) va A 1a mot diém ¢ dinh trén duong tron. Mot diém M di
dong trén duong tron, goi A’ la diém do6i xiing ctia A qua M. Tap hop cac diém A’ khi M
thay ddi trén (O;R) la:
A. Duong tron tam A ban kinh R.
B. buong tron tam O ban kinh 2R.
C. Duong tron tam B ban kinh 2R véi AB 1a duwong kinh ctua duong tron (O;R) )
D. Duong tron tdm B ban kinh % vGi AB la duong kinh ctia duong tron (O;R) .

Hudng dan giai
DAP AN C.
Tur gia thiét suy ra: AN=2AM.
Nhu thé phép vi tw V(A;2) bién diém M thanh diém N.

Vay khi M thay d6i trén duong tron (O;R) thi quy tich //

cua N la duwong tron (T) anh ctia duong tron (O;R) qua
phép vi ty trén. v

Ta thdy (T) la duong tron cé tam B véi AB la duong

kinh ctia duwong tron (O;R) va ban kinh 1a 2R.

Cau 31. Cho doan thang AB véi trung diém I va dudng tron (O;R) sao cho duong thing
AB va duong tron (O;R) khong c6 diém chung. Mot diém M thay d6i trén (O;R), goi G la
trong tam tam gidac MAB. Khi M thay ddi trén (O;R), tap hop cac diém G la:

A. Mot cung tron qua hai diém A va B.
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B. Dudng tron tim [ ban kinh % .
\ \ A 7 ’ R 7. : 1 :
C. Durong tron tam J ban kinh 3 voi IJ = 510 .

D. Buong tron duong kinh IO.
Hudng dan giai
DAP AN C.

T gia thiét suy ra: IG = %IM.
Nhu thé phép vi tu V[I;%j bién diém M thanh diém

G.
Vay khi M thay d6i trén duong tron (O;R) thi quy

tich caa G la duwong tron (T) anh cua duong tron
(O;R) qua phép vi ty trén.
Ta thdy (T) la duong tron tam ] ban kinh % vOi
1]:%10.
Cau 32. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém A(-2;5). Phép vi tu V(O;3) bién
diém A thanh diém A’ c6 toa do la:
A. (-6;15). B. (15;6). C. (-15;6). D. (-6;-15).
Hudng dan giai
DAP AN A.
Ta c6: OA'=30A.
Ma A(—2;5), suy ra OA’ =(-6;15).
Vay A'(-6;15).
Cau 33. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam giac ABC véi A(-1;4), B(-3;2), !
C(7;0). Goi G la trong tdm tam giac ABC. Phép vi ty V(O;-2) bién diém G thanh diém G’
cO toa d0 la:
A. (4;6). B. (—42). C. (-2-4). D. (6;-8).
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Ta co: G(1;2).

Suy ra: OG'=-20G = (—2;—4) )
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Vay G'(—Z;—4).

Cau 34. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) ¢6 phuong trinh

y=x> +2x+4.Phép vi tu V(O;—%) bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phwong trinh la:

A, y=2x*+x+4. B. y=-2x* —x+2. C. y=—x"+4x-2. D. y=—4x* +x.
Hudéng dan giai

DAP AN B.

Gia st phép vi tu V(O;—%) bién diém M(x;y) thanh diém M'(x';y').

Ta c6: OM' :—%OM<:> OM =—20M'.

x =-2x'
y=-2y
Thay vao phuong trinh cua (P) ta duoc:

Suy ra: { ‘
2y'=(-2x') +(-2x)+3 = 2y =4x2-2x'+4 >y =2x2-x'+ 2.
Vay phuong trinh ctia parabol (P) la: y =2x* —x+2.

Cau 35. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, cho duong théng A ¢6 phuong trinh
2x+4y-1=0. Phép vi tw V(0;2) bién duong thing A thanh duong thang A' c6 phuong

trinh la:

A. x+2y-1=0. B. x-2y+1=0. C. 3x+6y+5=0. D. 2x+4y+7=0.
Hudéng dan giai

DAP AN A.

Gia st phép vi tu V(O;—%J bién diém M(x;y) thanh diém M'(x‘;y').

Ta c6: OM' =20M < OM =%OM;
Suy ra:

Thay vao phuong trinh cua A ta duoc: 2.% + 4.% -1=0=x'+2y'-1=0.

Vay phuong trinh cua A' la x+2y-1=0.

Cau 36. Trong mgt phang véi hé toa dd Oxy, cho duong ton (T) c¢6 phuong trinh
(x—2)2 +(y+1)2 =4. Phép vi ty V(O;4) bién duong tron (T) thanh duong tron (T) ¢

phuong trinh la:
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A (x—8)" +(y+4)" =64. B. (x—4) +(y+2)" =16.

C. (x-12)" +(y+8)* =16. D. (x+8) +(y—4)° =64.
Hudng dan giai

DAP AN A,

Néu phép vi tw V(O;4) bién diém M(x;y) thanh diém M'(xy').

Ta c6: OM' = 40M < OM :iOM;

Suy ra:

N N
Thay vao phuong trinh cua (T) ta duoc: (XZ - 2) + [yz + 1} =4 (x- 8)2 +(y'+4)=64.

Vay phuong trinh cua (T’) la: (x—8)2 +(y+4c)2 =64.
Cau 37. Trong mit phang véi hé toa &6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y? =8x, goi
F la tiéu diém cua (P). Phép vi tu V(O;—4) bién F thanh diém F’ ¢6 toa d0 la:
A. (8;0). B. (—4,0). C. (-8;0). D. (-1,0).
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Phuong trinh y? =8x cé dang y* =2px.Suyra p=4.
Do d6 tiéu diém cua (P) 1a: F(2;0).
Phép vi tu V(O;—4) bién diém F thanh F' nén: OF =—4OF . Suy ra F'(-8;0).
Cau 38. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hai parabol (P) va (Q) c6 phuong trinh
y? =12x va y* =—4x. Néu V(O;k) 1a phép vi tw bién (P) thanh (Q) thi ti s6 k ctia phép vi

tw nay bang:
A ko1 B k- 1 C. k=-2. D. k=-3.
2 3
Hudng dan giai
DAP AN B.

+ (P):y* =12x = tiéu diém cta (P) 1a F(3;0).
+(Q):y* =—-4x= tiéu diém ctia (Q) 1a F'(-1,0).

Suy ra: OF' :—%OF .

Vay phép vi tu tam O bién (P) thanh (Q) ¢6 ti s6 vi tw 1a k= —% .
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Cau 39. Trong mat ph:fmg voi hé toa do Oxy, cho diém I(l;—2). Phép vi tw V(I;3) bién
diém M(-3;2) thanh diém M’ c6 toa do la:
A. (-11;10). B. (6;-8). C. (11;-10). D. (-6;2).
Hudng dan giai
DAP AN A.
Ta cé: IM'=3IM.

[x=1=3(-3-1) (x'=-11
Do do: =9,
y'+2=3(2+2) y'=10
Cau 40. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém 1(1;2) va tam gidc ABC véi A(0;7),
B(-3;2), C(9;3). Goi G 1a trong tdm ctia tam gidc ABC. Phép vi tu V[I;—%J bién diém G
thanh diém G’ co toa do la:

A. (-24). B. [l;lJ : C. (—1;4j. D. (1;-4).

3
Hudéng dan giai
DAP AN B.
Trong tdm ctia tam gidc ABC 1a G(2;4).

Ta cé: IG' =—%I(§

x'—1=—1(2—1) |
Do d6: 21 )

o _t(g4_ =1

y'-2 2(4 2) |y

1
ay G'| =;1/1.

Cau 41. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém I(1,0) va parabol (P) c6 phuong
trinh y” =4x. Phép vi tu V(I;2) bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:

A. y? =8(x+1). B. y> =2(x-1). C.y* =4x+3. D. y* =—4(x+1).
Hudng dan giai

DAP AN A.

Néu phép vi tu V(L2) bién diém M(xy) thanh diém M'(x5y') thi ta co:

IM' =2IM < IM':%IM‘ .
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x—lzl(x'—l) x=X—'+1
Do dé: 21 sy 202

_0=2(v'— Y

y=0=5(y-0) |y=5

N2
Thay vao phuong trinh cta (P) ta dwoc: [lj = 4()(— + 1] oy?=8(x'+1).

Vay phuong trinh cua (P') 1a: y* =8(x+1).

Cau 42. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho diém A(5-2) va duong tron (C) c6
phuong trinh x*+y® —6x+2y—15=0. Phép vi tu V(A;-2) bién dwong tron (C) thanh
duong tron (C’) c6 phuong trinh la:

A. (x=9) +(y+4)° =100 . B. (x—4) +(y+6)" =64.

C. (x+5)" +(y—4)" =36. D. (x-6) +(y+8)" =25.

Hudéng dan giai
DAP AN A.
Phuong trinh ctia (C) viét lai la: (x— 3)2 +(y+ 1)2 =25,
Suy ra (C) c6 tam 1(3;—1) ban kinh R=5.
Phép vi tw V(A;-2) bién diém I thanh diém I'(a;b) voi Al'=—2AI.

a-5=-2(3-5) {azg
=
b+2=—2(—1+2) b=-4

Suy ra: {
Ban kinh ctia (C’) 1a: R'=[-2|.5=10.
Vay phuong trinh ctia (C') 1a: (x=9) +(y +4)° =100,
Cau 43. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong tron (C) va (T) dinh boi
(C): (x—l)2 +(y+5)2 =25,(T):x* +y* +6x—2y-15=0. Tam vi tu trong cta (C) va (T) la
diém E c6 toa do la:
A. (1,2). B. (4-1). C. (-3;2). D. (-1,-2).

Hudng dan giai
DAP AN D.
+Duong tron (C) ¢ tam 1(1;-5) ban kinh R=5.
+ Phuong trinh dwong tron (T) viét lai: (x+ 3)2 +(y —1)2 =25.
Suy ra (T) c6 tam J(-3;1), ban kinh r=5.
Nhu thé hai duong tron (C) va (T) bang nhau, do d6 chi c6 mot phép vi tw bién (C) thanh
(T), @6 1a phép vi tw trong. TAm vi tw trong la trung diém A ctia IJ. Ta c6: A(-1;-2).
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Cau 44. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, cho hai duong tron (C) va (T) dinh bdi
(C):(x—2)" +(y+1)° =4, (T):(x+3)" +(y-3)* =16 Tam vi tu ngoai cta (C) va (T) la diém P
co toa do la:
A. (6;5). B. (7;-5). C. (5-7). D. (43).

Hudng dan giai
DAP AN B.
+ Duong tron (C) c6 tam 1(2;-1), béan kinh R=2.

+ Dbuong tron (T) cé tam ](—3;3) ,ban kinh r=4.

Né&u P 1a tdm vi ty ngoai ctia (C) va (T) thi ta c6: PJ = %PI’ =2PI. Toa dd ctia P la:

-3-2.2
Xp = ) =7
3-2.(-1
YP:—l_(z ):_5

Cau 45. Cho hai duong tron (C) va (T) tiép xtc véi nhau tai diém A. Tim ménh dé dung
trong cac ménh dé sau:
A. Diém A la mdt tdm vi tw cta hai duong tron.
B. Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai thi A 1a tam vi tw ngoai cta hai duong tron.
C. Néu (C) va (T) ti€p xtc trong thi A la tam vi tu trong cta hai duong tron.
D. Hai duong tron (C) va (T) ludn co6 hai tam vi tu (trong va ngoai).
Hudng dan giai
DAP AN A.
+ Hién nhién A 1a mét tdm vi ty cua hai duong tron.
+Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai thi A la tam vi ty trong cuia hai duong tron.
+Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai trong thi A 1a tam vi ty ngoai ctua hai duwong tron.
+ Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai va ban kinh ctia hai duong tron bang nhau thi khong cé

tam vi tu ngoai.
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BAI 8. PHEP PONG DANG
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Dinh nghia
Phép bién hinh f goi la phép dong dang véi ti s6 k (k>0) néu véi hai diém bat ki M, N va
anh M’, N’ cta ching, ta c6: M'N'=kMN.
2. Dinh li: Moi phép dong dang f ti s6 k (k>0) déu la hop thanh ctia mét phép vi tu V ti
s0 k va mot phép doi hinh D.
3. Tinh chit caa phép dong dang
Phép dong dang;:
e Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thit tw ba diém d¢;
e Bién duong thang thanh duong thang, bién tia thanh tia;
e Bién doan théng thanh doan théng ma do dai duoc nhan 1én véi k (k la ti sO dong
dang);
¢ Bién tam giac thanh tam giac déng dang vai ti s k;
e Bién duong tron c6 ban kinh R thanh duwong tron c6 ban kinh R'=kR;
e Bién mot gdc thanh mot goc bang né.
4. Hai hinh dong dang
Pinh nghia: Hai hinh goi 1a dong dang vdi nhau néu c6 phép dong dang bién hinh nay
thanh hinh kia.
B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh cac yéu t6 co ban cua phép dong dang

Phuong phap gidi: St dung dinh Ii: “Moi phép dong dang f ti s§ k (k>0) déu la hop
thanh ctia mot phép vi te V ti s6 k va mot phép doi hinh”.
Vi du: Cho phép dong dang f la hop thanh ctia phép quay tam O, goc quay ¢ va phép vi
tw cling tam O, ti s6 vi tw k (k>0). Chitng minh rang anh M’ ctia diém M xac dinh boi:
{OM' =kOM
(OM,OM')=¢°
Giai

Goi M, la anh cua M trong phép quay tam O, goc quay ¢. Ta co: {OM =OM,y 1)

(OM,OM, )=¢ (2)
Goi M’ 1a anh ctia M, trong phép vi tw tam O, ti sd k (k>0), ta c6:

. . [oM'=koM, (3)
OM'=kOM, <

T(OMl,OM') =0 (4)
Tt (1) va (3) ta c6: OM'=kOM.

Tw (2) va (4) ta c6: (OM,OM')=0.
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Tém lai, phép dong dang f la hop thanh ctia phép quay Q(O;¢) va phép vi tu

OM'=kOM

V(O;k), (k>0) bién diém M thanh diém M’ xac dinh boi: { N
(OM,OM')=¢

Dang 2. Tim anh ctia mgt diém M qua mot phép dong dang

Phwong phap gidi: St dung dinh nghia cua phép dong dang.
Vi du: Chitng minh rdng, néu mot phép dong dang f bién tam gidc ABC thanh tam giac
A’B’C’ thi trong tam, tryc tam cua tam gidc ABC lan luot bién thanh trong tam, tryc tam
cta tam giac A’'B'C".

Giai
e GoiD la trung diém ctia canh BC, thi: f: D+ D', D’ la trung diém cua canh B'C".
Do dé: f bién trung tuyén AD thanh trung tuyén A'D’.
Twong tu, f bién trung tuyén BE thanh trung tuyén B’E’.
Vay: f:G=ADNBE—G'=A'D'"B'E', ttc la f bién trong tam G cua tam giac ABC thanh
trong tam G’ ctia tam giac A’'B'C’.
e Goi AA, la duong cao ctia tam gidc ABC thi: f:BCr—B'C’; f: AA > A'A,".
Ma AA,; LBC nén A'A,'LB'C'. Nhu th€ f bién duong cao AA; cta tam giac ABC thanh
duwong cao A'A,' ctua tam giac A’'B'C’.
Tuong tw, f bién duong cao BB, cta tam gidc ABC thanh duong cao B'B;' cua tam giac
A'B'C.
Do d6 f bién H=AA, nBB, thanh H'=A'A,'nB'B, ", ttc la f bién triec tam H cua tam giac
ABC thanh trigec tam H’ ctia tam giac A'B’'C".
Twong ty, ta cling chtirng minh dwgc f bién tam O cua duong tron (ABC) thanh tam O’ ctia
dwong tron (A'B'C).

Dang 3. Chtirng minh hai hinh H va H’ dong dang

Phwong phap gidi: Ta chiing minh ¢6 mot phép déng dang f bién H thanh H'.
Vi du: Chttng minh rang céc da giac déu c6 cting s canh thi dong dang véi nhau.
Giai
Cho hai n - gidc déu AA,..A_ va B,B,..B_ c6 cung sd canh la n va c6 tam [an luot 1a O va
O.
Hai tam giac cau A,OA, va B,O'B, co goc & dinh A;OA, =B,0'B, =2—]: nén dong dang.

BB, O'B;

Do d6, dit: k= -
AA, OA,

(D
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Goi V(O;k) 1a phép vi tw tam O, ti s0 k, thi V(O;k) bién da gidc déu A A,..A thanh da

A \ ., CC
gidc déu C,C,..C_, vatacd: —1-2=k (2)
142

Ttr (1) va (2) cho ta: C,C, =B;B,.
Vay, hai n - gidc déu C,C,..C,, va B,B,..B_ cd canh bang nhau, nén cé mot phép doi hinh
D bién C,C,..C, thanh B,B,..B_ .
Néu goi f 1a hop thanh ctia V(O;k) va D, thi f la mot phép dong dang bién n - gidc déu
AJA,.. A thanh n - gidc déu B,B,..B . Vay hai n - gidc déu A/A,..A_ va B,B,..B_ dong

dang voi nhau.

Dang 4. Tim tip hgp cac diém M’ 1a anh ctia diém M qua mot phép dong dang

Phuong phap giai:
e Xac dinh phép dong dang f:M—>M'.
e Tim tap hop H cta cac diém M. Suy ra tap hop cac diém M’ la H’, anh ctia H qua phép
dong dang f.
Vi du: Cho tam giac ABC vudng can & A (cac dinh vé theo chiéu duwong, tirc ngugc chiéu
quay ctia kim dong hd). Biét dinh B ¢§ dinh, dinh A di dong trén duong tron (O;R). Tim
tap hop cac dinh C.

Giai
Tam gidc ABC vudong can 6 A nén BC= ABV2 . Xét phép
vi ty tam B ti s§ k =+/2 bién A thanh A’, véi BA'=\2BA.
Ta c6 A’ thudc nita duong thang BA va BA' =BA\2. Tir
BC=BA'

do suy ra: {(BA;,BC) _ 50

Do d6 C la anh ctia A’ trong phép quay tam B, goc —45°,
suy ra C la anh ctia A qua phép hop thanh ctia phép vi tu
V(B;\/E) va phép quay Q(B;—45°). Vay, C la anh ctia A

qua mdt phép dong dang ti s6 k=+/2.

Theo gia thiét, A di dong trén duong tron (O;R), nén tap
hop cua C la duong tron (O';RxE ), anh ctia duong tron
(O;R) qua phép dong dang d6. Tam O dugc xac dinh

b (BO,BO")=—45°
[BO'=BOV2

Ths. Tran Pinh Cw-Gv THPT Gia Hoi, Hué. SPT: 01234332133 Page 116




Hinh Hoc 11: Chwong I-Phép d&i hinh va phép dong dang trong mit phang

C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Chon ménh dé sai trong cdc ménh dé sau:
A. Phép vi tie véi ti sO k>0 la mot phép dong dang.
B. Phép dong dang 1a mét phép doi hinh.
C. Phép vi tu vdi ti s6 k=+1 khong phai la mot phép doi hinh.
D. Phép quay la mot phép dong dang.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Phép dong dang ndi chung khong phai la mot phép doi hinh. That vay:
Néu phép dong dang véi ti sO k bién diém M, N thanh M’, N’ thi ta ¢6: M'N'=kMN.
Do d6, néu k=1 thi M'N'#MN, trong truong hop nay phép dong dang khong phai la
mdt phép doi hinh.
Cau 2. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Phép vi ty v6i ti s6 k 1a mot phép dong dang véi ti s6 |k .
B. Phép dong dang la mot phép vi tu.
C. Néu ta thuc hién lién tiép mot phép vi tuw va mot phép doi hinh thi ta dwoc mot phép

doéng dang.
D. Néu hai da gidc dong dang thi ti s6 cac canh tuwong tng ctia ching bang ti s6 dong
dang.
Hudng dan giai
DAP AN B.

Cau 3. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém P(3;-1). Thuc hién lién tiép hai
phép vity V(O;4) va V(O;—%j diém P bién thanh diém P’ ¢ toa do la:

A. (4-6). B. (6;-2). C. (-6;2). D. (12;-4).
Hudng dan giai
DAP AN C.
Gia str ta c6: Phép vi tu V(I k) bién diém M thanh diém N va phép vi tw V(Lk,) bién
diém N thanh diém P. Khi d6 ta c6: ON =k,OM va OP =k,ON. Suy ra OP =k,k,OM .
Nhu thé P 1a anh ctia M qua phép vi tu V(O;k/k, ).

Ap dung két qua trén phép vi tu bién diém P thanh diém P’ 12 phép vi tu V tam I theo ti s&
k=kk,=4|-=|=-2.
o =4{ -5
Ta duoc: OP'=—20P = OP' = (-6;2).
Vay P'(-6;2).
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Cau 4. Cho tam giac ABC vuong can tai A. Néu c6 phép dong dang bién canh AB thanh
canh BC thi ti s6 k ctia phép dong dang d6 bang:

A. 2. B. \2. C. 3. D, V2

2
Hudng dan giai
DAP AN B.
BC AB\/_
AB \F
Cau 5. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho bon diém A(—Z;l), B(0;3), C(l,- -3), D(2;4)

Ta dé thay ti s6 dong dang la k=

. Néu c6 phép dong dang bién doan thang AB thanh doan thang CD thi ti s8 k ctia phép

dong dang d6 bang;:
A- 2. B. 2. c2 D. ..
2 2 2
Hudng dan giai
DAP AN C.
Ta cé: AB=242,CD=512.
Suy ra ti s6 cua phép dong dang la k= i]; ;

Cau 6. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong tron: (C): X2 +y? +2x -2y —2=0
, (D):x*+y* +12x—16y =0. Néu c6 phép dong dang bién duong tron (C) thanh duodng
tron (D) thi ti s6 k cia phép dong dang d6 bang:
A. 2. B. 3. C. 4. D.5.
Hudng dan giai
DAP AN D.
+ Phwong trinh cta (C) : (x+1)2 +(y—1)2 =4= (C) cé tam I(—l;l) ,ban kinh R=2.
+ Phuwong trinh cta (D) : (x+6)2 +(y—8)2 =100 = (T) cd tam ](—6;8), ban kinh r=10.
Ti s6 ctia phép dong dang la k= % =5

Cau 7. Cho diém A va duong thing A khong di A d
45° N

qua A. Mot diém M thay do6i trén A. Vé tam giac
AMN vuong can tai M (cac dinh cta tam gidc ghi
theo chiéu nguwgc kim déng ho). Di tim tap hop

cac diém N, mot hoc sinh 1ap luan qua ba budc
nhu sau:
Bugc 1: Tir gia thiét suy ra (AM;AN)=45° va

AN =+2AM.
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Suy ra N la anh ctia M qua phép dong dang gom hop cua hai phép vi tw V(A; 2 ) va phép
quay Q(A;45°) .
Budc 2: Do d6 khi M thay ddi trén A thi tap hop cac diém N 1a anh duong thing d ctia A
qua dong dang trén.
Buoc 3: Goi H 1a hinh chiéu vuong goc cua A trén A, vé tam gidc vuong can AHI (hinh
vé); ta thdy d la duong thang qua I va tao v6i A mot goc 45°.
Két luan: tap hop cac diém N la dwong thang d.
Hoi lap luan trén dting hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Lap luan hoan toan dung. B. Sai ttr budc 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai ttt budce 3.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Cau 8. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Hai hinh tron bat ki thi dong dang.
B. Hai da gidc déu bat ki c¢d cung sd canh thi dong dang.
C. Hai elip bat ki thi d6ng dang.
D. Hai parabol bat ki thi dong dang.
Hudng dan giai
DAP AN C.
+ Dé thdy hai cau A va B déu dung. A, A
+ Hai elip chi dong dang khi va chi khi ti s6 d¢ dai cac
truc 16n va ti s6 dd dai cac truc nho caa hai elip bf?mg
nhau.

+ Hai parabol bat ki thi d6ng dang.

That vay, ta hdy xem cach chiing minh bai toan tong

quat hon sau day: “Hai c6-nic ¢ cung tam sai thi dong

dang”.

Ta xét hai c6-nic cé cung tam sai e:

- Co-nic (C) co tiéu diém F, duwong chuan A.

- Co-nic (C') ¢6 tiéu diém F’, duong chuan A'.

Ta c6 thé thyc hién lién tiép mot phép tinh tién va mot phép quay (ttc la thye hién mot
phép doi hinh) d€ bién F’ thanh F va bién A' thanh A, song song v6i A. Phép doi hinh
nay bién (C’) thanh c6-nic (C;) bang véi (C'), (C;) cb tam sai e.

Theo dé bai, ta sé ching minh (C) va (C;) dong dang v6i nhau.
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. \ A \ \ - A A /4 ? A \ v} Fk
Goi K va K, Ian lwot Ia hinh chiéu vuong goc caa F trén A va A,. Dat k= F_kl .

Thuc hién phép vi tu V tam F ti sO k, phép vi tw nay bién A thanh A, .

Trén (C) 1dy diém M bat ki, goi H 1a hinh chiéu vuong gbéc ciia M trén A.

Phép vi te V bién M thanh M, va H thanh H,, H, la hinh chiéu vudng géc ctia M, trén
A,

. .7 \ AV M F
Hai tam giac FMH va FM,H, dong dang cho: ME_ MY e
MH M,H,

Do d6 M, nam trén cd-nic (C,). Suy ra phép vi tu V bién (C) thanh c6-nic (C,), nén hai
c6-nic (C) va (C,) dong dang.
Vay bai todn duoc chitng minh.

Tro lai bai toan: Hai parabol bat ki th1 dong dang vi chiing ¢ cung tam sai e=1.
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ON TAP CHUONG 1
Céc cau hoi trac nghiém sau day déu stt dung trong mat phang toa do Oxy.
Cau 1. Cho dudng thing d va qua diém A(3;1), c6 vecto phép tuyén n=(2;3). Anh d’ cua
d trong phép tinh tién theo vecto v=(-6;4) c6 phwong trinh la:
A. 2x-3y-9=0. B. 2x+3y-9=0. C. 2x—-3y+9=0. D. 2x+3y+9=0.
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Cau 2. Duong thang d qua A(—4;3) véi vecto chi phuong u = [1;%] c6 anh d’ trong phép

tinh tién theo vecto v = (1; —2) la:

A. x-2y+10=0. B. x+2y—-10=0. C. x+2y+8=0. D. 2x+y-8=0.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Cau 3. Phuong trinh truc d6i xting cua b,:A—B, vdi A(2;1) va B(—2;3) la:

A. x-y-2=0. B. x+y-2=0. C. 2x—-y+2=0. D. 2x+y+2=0.
Hudng dan giai

DAP AN C.

Cau 4. Cho hai diém A(—l;xﬁ) va B(5;\/§) . Truc d6i xting d ctia b, ¢é phuong trinh:

A.yzx\/g+1. B.y=x\/§—1. C.x=\/§. D. y=3.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Cau 5. Cho dudng théng d:x+4y—-5=0. Anh cta d trong phép tinh tién theo v=(-8;2) la

d’ c6 phuong trinh:

A. x-4y-5=0. B. x—4y+5=0. C. 2x+3y-6=0. D. Mot phuong trink

khac. |

Hudng dan giai

DAP AN D.

Cau 6. Duong thang d:2x-y-2=0 c6 anh qua P, cé phuong trinh:

A. 2x+y+2=0. B. 2x-y-0=0. C. x-2y+2=0. D. x+2y+2=0.
Hudng dan giai

DAP AN B.

Céau 7. Trong phép B, anh ctia dudng tron tam 1(3;-2), ban kinh R=3 ¢6 phuong trinh:

A. (x—4)2+y2=9. B. (x+4)2+y2=9.
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C. (x- 4)2 +y?=8. D. Mot phuong trinh khac.
Hudng dan giai
DAP AN A.
Céu 8. Trong phép ddi xting P, anh ctia duwong tron ¢ dudong kinh AB véi A(-3;1) va
B(2;-5) ¢ phuong trinh:
A. X*+y? —x—4y+13=0. B. x* +y* —x—4y-11=0.
C. x* +y* —x+4y +11=0. D. x* +y* —x+4y-11=0.
Hudng dan giai
DAP AN D.
Cau 9. Anh ctia dwong tron dudng kinh AB véi A(-9;2) va B(3;6) qua phép ddi xtmg truc
b,, c6 phuong trinh la:
A. x> +y? —6x-8y-15=0. B. x* +y? +6x+8y-15=0.
C. %+ y2 —6x+8y—-15=0. D. Mot phuong trinh khac.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 10. Anh cta duong tron (C):x” +y* -8x+2y+5=0 qua P, c6 phuong trinh la:
A. xX* +y? +8x+2y+5=0. B. x* +y* —8x—2y+5=0.
C. x® +y? +8x—2y+5=0. D. x* +y? +8x+2y-5=0.
Hudéng dan giai
DAP AN A.
Céu 11. Cho phép quay tam I(1;2) bién M(x;y) thanh M'(x’;y'). Diém bat bién ctia phép
quay co toa d¢ la:
A. (21). B. (-2;1). C. (1,2). D. (-1;-2).
Hudng dan giai
DAP AN C.
Céu 12. Cho hai diém A(1;0) va B(3;0). Tim tam I cua phép quay c6 goc quay 90° bién A
thanh B.
A. 1(1;2). B.1(2;2). C. 1(-2;2). D. I(-1,2).
Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 13. Cho hai di€ém M(2;-2) va N(2;2). Tim tam ctia phép quay c6 géc quay -90° bién
M thanh N.
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A. (0;0). B. (4,0). C. (0;4). D. (4;4).
Huoéng dan giai

DAP AN B.

Céu 14. Cho phép quay tam 1(2;0) c6 goc quay —90° bién O thanh O’ ¢6 toa d0 la:

A. O'(2;-2). B. O'(2;1). C. 0'(2:2). D. O'(-2;-2).
Hudéng dan giai

DAP AN B.

Cau 15. Phép vi tu tam A, ti sd %, bién diém B thanh diém C, thoa man hé thuiec:

A. 4AB+3CA=0. B. 4CA =3AB. C. 4CA =3CB. D. 4BC=3BA.
Hudng dan giai

DAP AN A.

Cau 16. Hé thitc 40A =50B biét thi phép vi ty tim O, bién diém A thanh diém B c6 ti s6 k

bang:

A2 B. 2. c. 2 D.
4 7 5

Hudng dan giai

gl w

PAP AN C.
Cau 17. Néu c6 hé thitc IA =2AB thi phép vi tir tam I bién diém A thanh diém B ¢6 ti s6 k
béng:

A g B. é C. 1 D. M6t s0 khac.
3 2 3

Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 18. Néu c6 hé thitc 2AI=IB thi phép vi tir tdm I bién diém A thanh diém B c6 ti s6 k
béng:
A. 2. g L C. 2. D1

2 2

Hudng dan giai

DAP AN C.

Céau 19. Phép vi ty tam O, ti s6 k=2 bién diém M(-1;2) thanh diém M c6 toa do:
A. (-2-4). B. (-2;4). C. (2-4). D. (2;4).
Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 20. Phép vi tu tam O, ti sd k= J2 bién diém trec tAm cta tam giac ABC vdi
A(1;4), B(4;0), C(—2;—2) thanh di€m nao sau day?
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A. (2;«/5). B. (Zﬁ,ﬁ) C. (—2&;«/5). D. (x/E,Z\/E)
Hudng dan giai
DAP AN B.
Céu 21. Phép vi ty tam O, ti s6 k=-2 bién duong tron tam A(1;-4), ban kinh R=3 thanh
dwong tron cé phuong trinh:
A. X* +y* —2x+4y+8=0. B. x* +y? +4x—16y +32=0.
C. X%+ y2 +2x—4y-8=0. D. Mot phuong trinh khac.
Hudng dan giai
DAP AN B.
Cau 22. Trong phép tinh tién theo vecto v=(3;4), duong tron (C):x* +y? +4x+6y -3=0
c6 anh la duong tron:
A. X® +y” +2x+2y+14=0. B. x* +y? —2x+2y-14=0.
C. x*> +y* —2x-2y-14=0. D. x* +y* +2x -2y +14=0.
Hudéng dan giai
DAP AN C.
Cau 23. Cho dudng tron (C):x* +y” =4. Phép dong dang f bién (C) thanh (C'):x* +y* =9

¢ ti s6 dong dang bang:

A. 2. B. 3. c 3 D2
2 3
Huodng din giai
PAP AN A.

Cau 24. Phép dong dang tdm O, ti s8 k=+2, goc 45° bién dudng tron
(C):x* +y*—2x-1=0 thanh dudng tron (C') c6 phuong trinh:

A. (x=1) +(y-1)" =3. B. (x—1) +(y-1) =

C. (x-1)" +(y-1)*=9. D. (x+1)° +(y-1)* =2.
Hudéng dan giai

DAP AN B.

Cau 25. Trong phép dong dang tam I, ti s6 k. Cau nao sau day dung?

A. Bién mot duong thang d thanh dwong thang d’ song song véi d.

B. Bién doan théng AB thanh doan théng A’B’ ¢6 d0 dai b%mg % .

C. Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang.

D. Bién goc a thanh goc B c6 s6 do bang ka..

Hudng dan giai
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PAP AN C.
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