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CHUONG V. MOT SO YEU TO THONG KE VA XAC SUAT
BAI 1. CAC SO DAC TRUNG PO XU THE TRUNG TAM CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM
A. KIEN THU'C CO' BAN CAN NAM
Mot cudc khdo sat d3 tién hanh xac dinh tudi ( theo ndm ) ctia 120 chiéc 6 t6. K&t qua diéu tra dwoc cho
trong bang 1.

Nhom Tan s
[0:4) 13
(4:8) 29
[8;12) 48
[12; 16) 22
[16: 20) 8
: n=120
(Nguon: https://shutterstock.com) Bdng 1
Tim cdc s6 dic trung do xu thé trung tim )
(s6 trung binh cong, trung vi, tit phan vi, mot) cho mdu s (ﬁ' 4
-~ liéu ghép nhom do nhut thé nao cho thudn loi? ﬁ\l{

I. MAU SO LIEU GHEP NHOM
1. Bang tan sé ghép nhém
Trong Bang 1 &@ phan m& dau ta thay:
C6 13 616 c6 d6 tudi dudi 4;
C6 29 616 cd db tubitly 4 dén dudi 8.
H3y xac dinh s& 6 td c6 d6 tudi:
a) T 8 dén dudi 12;
b) Tlr 12 dén dudi 16;
c) Tir 16 dén dudi 20.
L&i giai
a) C6 48 6 t6 c6 dd tubi tir 8 dén duwdi 12;
b) C6 22 6 t6 c6 dé tubi tir12 dén dudi 16;
c) C6 8 6 t6 ¢ dd tubi tir 16 dén dudi 20.

e Mdu sé liéu ghép nhém 1a mau sé liéu cho dudi dang bang tan s6 ghép nhém.
e mdi nhém s6 liéu gdm mot 8 gid tri clia mau s6 liéu dwgc ghép nhdm theo mot tiéu chi

xac dinh c6 dang [a;b) , trong d6 a la déu mat trdi, b 1a ddu mut phdi. d6 dainhémla b—a.
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e Tdn s6 ciia mot nhém 1a s6 liéu trong mau so liéu thudc vao
nhém dé. Tan sé cia nhédm 1, nhém 2, ..., nhém m ki hiéu lan Nhom T3n <8
luvot la ny,n,,...,n, .
[a;a,) n
e Béng tan sé ghép nhém duwoc lap & Bang 2, trong dé mau [az;a3) &
s6 liéu n sb lidu dwoc chia thanh m nhédm &ng véi m nira
khoang [al;az); [az;a3);... ;[am;amﬂ), o doé
a<a,<.<a,<a,,Van=n-+n,+..+n,. [am;am+1) n,
n

Vi du 1: bang 3 biéu di&n mau sé liéu ghép nhém duoc Nhém Tan s6
cho d~u‘c'ri dang bang tan sd ghép nhédm. Hay cho biét : [0;5) »
a) Mau s6 liéu d6 c6 bao nhiéu sé liéu; bao nhiéu

nhom; [5;10) 31
b) Tan s& ctia mdi nhom.

Giai [10;15) 45

Tl Bang 3 ta thay: [15; 20) 21
a) Mau so liéu d6 gdbm 120 sb liéu va 5 nhém.
b) Tan s6 cla cidc nhém 1,2,3,4,5 lan luwot la: [20;26) 12

11,31,45,21,12. =120

L&i giai
a) Mau s6 lieu ghép nhém & Bang 1 ¢4 120 s6 liéu va 5 nhém
b) Tan sb cha cdc nhém lan lwot 13: 13, 29, 48, 22, 8.

2. Ghép nhém mau s6 liéu. Tan s tich luy

@ Mot trudng trung hoc phd thong chon 36 hoc sinh nam cla khéi 11, do chiéu cao cla cac ban
hoc sinh d6 va thu dwgc mau s6 liéu sau ( don vi: centimet )
160 161 161 162 162 162 163 163 163 164 164 164
164 165 165 165 165 165 166 166 166 166 167 167
168 168 168 168 169 169 170 171 171 172 172 174
Tl mau sb lieu khéng ghép nhém trén, hay ghép cac sb liéu thanh ndm nhém theo cac nlra khodng cé
d6 dai bang nhau.
Loi gidi
DE& ghép nhom cac s6 liéu, ta can tim gia tri cla khoang cach gitra cac s6 trong mau s6 liéu. Khoadng
cach giita hai s6 bat ky cé thé dugc tinh bang cach 13y hiéu cla ching.

Ta c6 thé chia mau s6 liéu thanh ndm nhém dwa trén cdc nira khoang cé d6 dai bang nhau:
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160,161, 161, 162, 162, 162

163, 163, 163, 164, 164, 164, 164, 165, 165, 165, 165, 165
166, 166, 166, 166, 167, 167, 168, 168, 168, 168

169, 169, 170, 171, 171

172, 172, 174

DE chuy&n mau sb lieu khéng ghép nhém thanh mau sé liéu ghép nhém, ta thuc
hién nhu sau:

Chia mién gid tri cila mau s6 liéu thanh mot s nhédm theo tiéu chi cho truéec.
DEm s6 gia tri cha mau s6 lieu thudc mdi nhém (tan s6) va 1ap bang tan sé ghép
nhém.

Chu y: Khi ghép nhém s6 liéu, ta thudng phan chia cdc nhédm cé d6 dai bang nhau va dau mut clia cac

nhém c6 thé khdng phai I3 gid tri cia mAu s liéu. Nhém cudi cuing ¢6 thé 1a [a,,;4,,,, ]

Vi du 2: Trong bai todn & Hoat ddng 2, |ap bang tan s6 ghép nhédm c6 ndm nhdm &ng véi nam nlra
khoang: [160; 163),[166; 169),[169; 172),[172; 175).

Loi giai:
Bang tan sé ghép nhdm nhu sau:
Nhém Tan sd

[160;163) 6
[163;166) 12
(166:169) | -
[169;172)

[172;175)

n=36
Bang 4

85
55
44

Luyén tp 2. Mét thu vién thong ké ngudi dén doc sach vao budi tdi trong 30 ngady cla thang
vlra qua nhu sau:

Lap bang tan s6 ghép nhdm cd tasm nhdm &rng véi tdm nlra khoang sau:

[25;34),[34;43),[43;52),[52;61),[61;70),[70;79),[ 79;88),[88;97)

81 65 58 47 30 51 92 85 42
37 31 82 63 33 44 93 77 57
74 63 67 46 73 52 53 47 35

Lo giai

Nhém

[25;34)

[34;43)

[43;52)

[52;61)

[61;70)

[70;79)

[79;88)

[88;97)

Tan sé

3

3

6

5

4

3
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HD3. Trong Bang 4, cd bao nhiéu s6 liéu vai gia tri khdng vurgt qua gia tri dau mat phai:

a) 163 chtanhéom17? b) 166 cia nhdm 2 ? c) 169 cia nhém 3 ?
d) 172 ca nhém 4? e) 175 cta nhdm 5 ?
Loi giai

Co 6 gia tri khéng vuot qua gid tri 163 cia nhém 1.

C6 12 gia tri khéng vurot qua gid tri 166 cla nhom 2.

C6 10 gia tri khéng vurot qua gid tri 169 cla nhom 3.

Cé 5 gia tri khéng vuot qua gia tri 172 cia nhom 4.

Cé 3 gia tri khéng vuot qua gia tri 175 ciia nhom 5.

Trong trwdng hop téng quat, ta cé dinh nghia sau:

Cho mau sé liéu gdbm n s6 liéu dwoc ghép nhém nhuw & Bang 2.

o Tan s tich luy ctia mét nhém 1a s8 s6 liéu trong mau s6 liéu cé gia tri nhoé hon gia tri dau mut phai
cla nhém doé. Tan so tich luy cia nhém 1, nhédm 2,..., nhém m ki hiéu [an lwot 1a ¢f,,cf,,....cf,, .

o Bang tan sé ghép nhdm bao gdbm ca tan sé tich lu§y dwoc 1ap nhu & bang 5

Nhém Tan sé Tan so tich liiy

. n cf,=n
[al,az) 1 fl 1
[a.a) n, Cf2:n1+n2

223
n, cf, =n+n,+..n,
[am’amH)
n
Bang 5

Vi du 3: Trong bai todn & Hoat dong 2, lap bang tan s6 ghép nhém bao gébm ca tan so tich luy cé nam
nhém (g v&i ndm nira khoang: [160; 163), [163; 166),[166;169), [169;172),[172;175).
Loi gii:

Bang tan s6 ghép nhdm bao gdm ca tan s tich luy nhw & Bang 6:

Nhém Tan sé Tan sé tich
Ity

[160;162] 6 6

12 18
[166;168] 5 33
[169:171] . 36
[172;174]

n=236

Bang 6
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Trong bai todn & Luyén tap 2, 1ap bang tan s6 ghép nhém bao gdbm ca tan s6 tich Iy ¢ tam
nhém &ng v&i tdm nlra khodng:

[25;34),[34;43),[43;52),[52;61),[61;70),[ 70;79),[79;88),[88;97).
1. SO TRUNG BINH CONG (SO TRUNG BINH)

1. Dinh nghia
HD 4. Xét mau sb liéu trong Vi du 2 dwoc cho dwdi dang bang tan s& ghép nhém (Bang 7).
Nhém Gia tr dai Tan s6
dién
[40;47) X =7? n =
x,=7? n, =9
[47;54) 2 2
X; = ? n, = 9
[54;61)
X, = ? n, = 9
[61;68) xs="? ng ="
[68,75)
n="?
Bang 7

a) Tim trung diém x, cla nlra khoang (tinh bang trung binh céng cla hai dau mat) ng vdi
nhém 1. Ta goi trung diém x, la gia tri dai dién cia nhém 1.

b) Bang cach twong ty, hdy tim gia tri dai dién cta bdn nhém con lai. Tir d6, hay hoan thién cac
s6 liéu trong bang 7.

nx, +n,X, +...+ ngX;

c) Tinh gia tri X cho bdi cong thirc sau:x =

n
Loi giai:
Nhém Gia trj dai Tan s6
dién
[40,47) X =43,5 n=>6
[47:54) * =50, n, =12
x,=57,5 n, =10
[54;61) X =645 " =
[61;68) x, =715 n, =
[68;75)
n=236
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X, + nyX, +... 41X,

X =

~ 43,5.6+50,5.12+57,5.10+64,5.5+71,5.3

~ 55

36

Gia tri X goi la s trung binh cong clia mau sé liéu d3 cho.

Trong trwdng hop téng quat, ta cé dinh nghia sau:

Cho mau sé liéu ghép nhém nhu & Bang 8 .

Nhém Gia Tan s6 tich liiy
tri
. X n
[apaz) 1 1
X n
o 2 2
[a,;a;)
. xm nm
[am’amﬂ)
n=n+n,+.+n,

e Trung diém x, cla nlra khodng (tinh bang trung binh céng clia hai ddu mat) &ng v&i nhém i

la gid tri dai dienn cha nhom do.

e S8 trung binh cong clia mau s6 liéu ghép nhém, ki hiéu X, duoc tinh theo cong thirc:

X =

nx, +n,x, +...+n,x,

n

Vi du 4: M6t nha thuc vat hoc do chiéu dai cla 74 13 cdy (don vi: milimet) va thu dugc tn sd nhu Bang 9.

Tinh chiéu dai trung binh cla 74 |4 cay trén theo don vi milimet (lam tron két qua dén hang

phan tram).

Nhém Gia tri dai Tan s8
dién
[5,45;5,85) Za gz 3
[5,85;6,25) 6: 45 15
[6,25;6,65) 6,85 19
[6,65:7,05) 7,25 N
[7,05;7,45) ;»gz )
[7.45,7,85) ’
[7,85;8,25)
n=74
Bang 9
L&i gidi

Chiéu dai trung binh cla 74 |14 cdy ma nha thyc vat hoc do xap xi la:
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5.5,659+9.6,05+15.6,45+19.6,85+16.7,25+8.7,65+2.8,05
74

X = ~ 6,80(mm).

-

"4 X4c dinh s6 trung binh cdng clia m3u s6 liéu ghép nhém trong bai todn & Luyén tap 2

Lo gidi
Nhém Gia tri dai dién Tan sé
[25;34) 29,5 3
[34;43) 38,5 3
[43;52) 47,3 ®
[52;61) 56,5 5
[61:70) 65,5 4
[70;79) 74,5 3
[79:88) 83,5 A
[88;97) 92,5 2
n=30

. W . — 29,53+38,53+47,5.6+56,5.5+65,5.4+74,5.3+83,54+92,5.2
Trung binh cong la: x = 30

=59,2
2. Y nghia
Nhu ta d3 biét, s& trung binh cdng clia mau s6 liéu khong ghép nhém 13 gia tri trung binh cong
clia cdc s6 trong mau sé liéu d6, né cho biét vij tri trung tam cla mau s6 liéu va ¢ thé dung dé
dai dién cho mau s liéu khi cac s6 liéu trong mau it sai [&ch v&i s6 trung binh cong.
S6 trung binh cdng clia mau s6 liéu sau khi ghép nhém xap xi véi s6 trung binh cong clia mau sé
lidu khong ghép nhédm ban dau va cé thé lam dai dién cho vi tri trung tdm cla mau s liéu.
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IlIl. TRUNG VI

1. Pinh nghia

HD5. Trong phong thi nghiém, ngudi ta chia 99 mau vat thanh ndm nhém cin c trén khédi lvgng cla
ching (don vi: gam) va |p bang tan s6 ghép nhédm bao gbm c3 tan s6 tich luy nhuv Bdng 10.

Nhom Tan s6 Tan s6 tich Ity
[27,5;32,5) 16 16
[32,5;37.,5) 24 40
[37,5;42,5) 20 60
[42,5;47,5) 30 90
[47,5;52,5) 9 99

n=99

Bdng 10.

. . , . 99
a) Nhém 3 1a nhdm dau tién co tan so tich Ity Idn hon hodc bang %z —=49,5 c6dungkhong?

b) Tim ddu mut trdi », d6 dai d, tan s6 n, ciia nhém 3; tan sé tich Ity cf, cia nhém 2.

49,5—
c) Tinh gid tri M, theo céng thirc sau: M, = r+(’—cf2]-d.

n,
Loi giai
99

a) Nhom 3 ¢6 tan s6 tich Iy 13 60 = Lén hon hodic bing = = 2= = 49,5

b) Nhém 3 cé dau mut trdir: 37,5 ; d6 daid: 5; tan s6 n, : 20

Tan sé tich [Ty cha nhom 2 1a: 40

o) M, =r+(49L;Cf2j~d =37,5+£%)5=39,875.

n

Gia tri M, dugc goi la trung vi ciia mau s liéu ghép nhém d3 cho.

Trong trwdng hop téng quat, ta cé dinh nghia sau:

Cho mau s6 liéu ghép nhdm bao gdm ca tan sé tich luj nhu & Bdng 5 .

2 s , N , R S ~ )2 v . H o, n
Gia stt nhom k |a nhém dau tién cé tan so tich luy Idn hon hodc bang > tcla ¢, <5 nhung

n . " < e et A dr: am , Con xes .
¢f, 2—.Tagoi r,d,n, lan lugt la ddu mut trai, d dai, tan s6 ca nhom k; cf,_, latan so tich luy
k 2 k k-1

cta nhém k-1.

Y

Trung vi cla mau s6 liéu ghép nhém, ki hiéu Me+ duoc tinh theo cong thirc sau:
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Vidu5 © say khididu tra vé s hoc sinh trong 100 I&p hoc, ngudi ta chia mAu s& liéu d6 thanh n3m nhém
cdn c vao sb lvong hoc sinh clia mdi 1&p (don vi; hoc sinh) va 1ap bang tan s& ghép nhém bao
gdm ca tan sd tich |ty nhuw Bdng 11. Tim trung vi ctia mau s6 liéu dé(lam tron két qua dén hang
don vi).

Nhém Tan sé Tan sé tich Iy
[36;38) 9 9
[38;40) 15 24
[40;42) 25 49
[42;44) 30 79
[44;46) 21 100
n=99
Bdng 11.
Loi giai
v N 2 2 X N 7 100
SO phantirctamaula n=100.Ta co n_Z 5.

ma cf; =49 <50 <cf, =79. Suy ra nhém 4 la nhém dau tién co tan s tich luy Ién hon hodc
bang 50.

Xét nhom 4 1a nhom [42;44) ¢6 r=42;d =2;n, =30 va nhém 3 1a nhom [40;42) cb cf, =49.
Ap dung coéng thirc, ta cé trung vi cila mau sé liéu la:

50-49

Me:42+( J-2z42(hocsinh).

e

5 Xac dinh trung vi ciia mau s liéu ghép nhém & Béng 1.

Loi giai
C6 bang sau:
) Tan Tan s6 tich
Nhém . o
sO IOy
[0;4) 13 13
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[4;8) 29 42
[8;12) 48 90
[12;16) 22 112
[16;20) 8 120

v Y 2 ? x N s 120 s N s SA N 7 A N s
S6 phan tir ctamau la n=120. Ta cé: gZT =60 = Nhom 3 la nhdm dau tién co tan so tich

Ity 1én hodc bang 60.
Xét nhém 3 la nhom [8; 12) cé r =8;d = 4;n, =48 va nhdm 2 la nhém [4; 8) c6 cf, =42.

Ap dung coéng thirc, ta cé trung vi cla mau sd liéu la:
M, =8+ 00-421 495
48

2. Y nghia

Trung vi cia mau s liéu sau khi ghép nhédm xap xi véi trung vi cia mau s6 liéu khdng ghép nhém
ban ddu va cé thé dung dé dai dién cho m3u s6 liéu d3 cho.
IV. TU PHAN VI

1. Dinh nghia

Gido vién chd nhiém chia thoi gian s& dung Internet trong mot ngay cta 40 hoc sinh
thanh ndm nhdom (don vi: phat) va 1ap bang tan s6 ghép nhém bao gém ca tan sé tich Ity nhu

Béng 12.

Nhém Tan s8 Tén s8 tich Ity
[0;60) 6 6

[60;120) 13 19

[120;180) 13 32

[180;240) 6 38

[240;300) 2 40

n=40

Bdng 12.
a) Tim trung vi M, clia mau s6 liéu ghép nhém doé. Trung vi M, con goi la tr phén vj tha hai O,

clia mau sé liéu trén.

. . , . 40
b) e Nhdm 2 1a nhdm dau tién cé tan so tich Iy Idn hon hodc bang %z— =10 c6 dung khong?
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- Tim dau mut traii s, d6 dai h, tan sé n, cta nhdm 2; tan s6 tich lu§ £, cla nhdm 1. Sau d6, hay

10—
tinh gia tri O, theo cong thic sau: Q, =+ +(—cfljh .
n,

Gid tri néi trén dugc goi la tr phdn vi thir nhdt O, cla mau so liéu d3 cho.

. . , . 3n 3-40
c) ®* Nhém 3 la nhom dau tién cé tan so tich [Ty I&n hon hodc bang Tn:T: 30 cé dung

khong?

e Tim ddu mat trdi ¢, d6 dai /, tdn s6 n, cla nhdm 3 ; tan so tich luy ¢f, ctia nhdm 2 . Sau dé, hay

tinh gia tri O, theo cong thirc sau: O, =t+(M]J.

1y
Gid tri néi trén dugc goi la tr phdn vj thir ba O, cla mau sé lieu d3 cho.

Lo giai

a) SO phan tlr cla mau 1a n=40. Ta co:

40 . . ’ .
227 =20=> Nhom 3 la nhém dau tién cé tan so tich Iy I&n hoac bang 20.

2
Xét nhém 3 13 nhém [120;180) c6  =120;d = 60;n, =13 va nhém 2 la nhém [60; 120) c6
cf, =19.

20-19

Ap dung cdng thirc, ta cé trung vi cia mau s6 liéu la: M, = 120+( j-60 ~125 (phut)

b) Nhdm 2 c6 tan s6 tich Ity 1a 19 => Nhém 2 |a nhdm dau tién cé tan sé tich luj Ién hon hodc

. 40
bing = =""=10.

4 4
e Nhom 2 cé dau mat trdi S: 60, d6 dai £:60, tan so n, :13
e Nhém 1 c6 tén sé tich [Ty la: 6
10-6
=0, =60+(T)-60z78 (phut)

c) Nhém 3 ¢6 tan s6 tich Ity 1a 32 => Nhédm 3 [a nhdm dAu tién cd tan s tich lu§ I&n hon hodc bang
3n 340
4 4

® Nhom 3 cé dau mat trdi t: 120, do dai /:60, tan s6 n, :13 cGa nhom 3 ; tan s6 tich luy ¢f, : 19

30.

30-19

:Q3=120+( ]~60z171(ph1'1t)

Trong trudng hop téng quat, ta cé dinh nghia sau:
Cho mau s8 liéu ghép nhdm bao gdm c tan s6 tich luj nhu & Bdng 5.

e T& phan vi th hai ciia mau s6 liéu ghép nhém duoc xac dinh nhu sau:

‘{l'
" Tw phdn vj the hai Q, bang trung vi M,
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.2 » . N p W aea P e ~ 12 L n o _, . n
e Gia s nhdm p la nhdm dau tién cé tan sob tich luy I&¢n hon hodc bang 2 ticla cf | < 1

n . " - e aA aae m x , ©
nhung cfp ZZ .Tagoi s,h,np l[an lwot la dau mut trai, do dai, tan s6 cua nhém p;cfp_1 la tan

s0 tich luy cia nhém p—1.

T phdn vi thi nhat O, dugc tinh theo cong thirc sau:

.2 2 s 2 s AN N 7 A N oL ~ z [ PN 3n ’ \
® Gia st nhdm ¢ la nhédm dau tién cd tan so tich luy I&n hon hodc bang 7, ticla ¢ 41 <T

3 .
nhung ch ZTn. Ta goi t,l,nq [an lwot la

s6 tich luy cia nhom g—1.

3n

dau mut trai, d6 dai, tan s6 ca nhém ¢ ; of,  la tan

T phén vj thir ba Q, dugc tinh theo céng thirc sau:

1
0,=t+ 4 Ty

3n
——c

ny

Vi du 6. Badng 13 cho ta bang tan sd ghép nhom s6 liéu théng ké can ndng cta 40 hoc sinh I6p 11 A

trong mot trudng trung hoc phd théng (don vi: ki
nhém dé.

l6dgam). Xac dinh t& phan vi cia mau sé liéu ghép

Nhém Tinss | oSt
tich luy
[30 : 40) 2 2
[40 ; 50) 10 12
[50 ; 60) 16 28
[60 : 70) 36
[70 ; 80) 38
[80 : 90) 40
n=40
Bdng 13
Loi giai

S8 phan tlr cla mau la n=40.

n

e Ta co: 2 :47? =10 ma 2<10<12. Suy ra nhdm 2 la nhdm d3u tién cé tan sé tich luy I&n hon hodc

bang 10. Xét nhém 2 Ia nhém [40;50) ¢6 s = 40;4=10;1, =10 va nhém 1 la nhém [30;40) c6 cf, =2.

Ap dung codng thirc, ta cé t& phan vi thi nhat la:
10

-2

o) :40+(—10 )10:48( kg).
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4 . . ’
e Ta co: 3270 =20 ma 12 <20<28. Suy ranhédm 3 la nhdm dau tién co tan soé tich luy Ié¢n hon

hodc bang 20. Xét nhém 3 Ia nhém [50;60) c6 r =50;d =10; n, =16 va nhém 2 la nhém [40;50) c6
cf, =12.

Ap dung cong thirc, ta cé t& phan vi thit hai la:

20-12

Q2=Me=50+( J-10=55(kg).

4 . . ’
e Taco: %z%z 30 ma 28 <30<36. Suy ra nhdm 4 la nhdm dau tién cé tan so tich luj I&n hon

hodc bang 30. Xét nhém 3 Ia nhém [60;70) c6 ¢ =60;/=10;n, =8 va nhém 3 la nhom [50;60) co
cf; =28.

Ap dung cong thirc, ta cé t& phan vi thi ba la:
30-28

Q3:6O+( J.10:62,5(kg).

Vay t& phan vi ciia mau s6 liéu trén la:
o) 248( kg);Qz :55( kg);Q3 26255( kg)'

LUYEN TAP — VAN DUNG 6. Tim t& phan vi cla mAiu s6 liéu trong Bang 1 (lam tron céc két qua dén
hang phan muai).

Lo gidi
C6 bang sau:
| om | s ]| st
[0;4) 13 13
[4:8) 29 42
[8:12) 48 90
[12;16) 22 112
[16;20) 8 120
n=120

S6 phan t&r ctia mau la n=120.
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120 . . " .
Ta co %=T= 30. Suy ra nhdm 2 la nhdm dau tién co tan so tich iy I&n hon hodc bang 30 . Xét

nhém 2 13 nhém [4;8) ¢6 r=4;d =4;n, =29 vanhém 1 1a nhém [0;4) ¢6 cf, =13
Ap dung céng thirc, ta cé O, clia mau sb liéu 1a
30-13

:>Q1:4+( j-4z6,4(chié’c)

120 . . , .
Coé §=7 =60 => Nhém 3 la nhdm dau tién cd tan so tich Ity Idn hodc bang 60

Xét nhém 3 1a nhém [8;12 ) c6 »=8;d =4;n, = 48 vanhém 2 la nhém [4;8 ) ¢6 c¢f, =42 Ap dung
cong thire, ta cd Q, clia mau s8 liéu la:

60—-42

Q22M6:8+( j-4=9,5(chié’c)

3 . . ’ .
Ta co Tn: 90. Suy ra nhédm 3 [a nhdm dau tién co tan so tich Iy I&n hon hodc bang 90 . Xét nhém 3
la nhém [8;12 ) c6 r=8;d = 4;n, =48 vanhém 2 la nhém [4;8 ) c6 cf, = 42
Ap dung cong thirc, ta c6 O, clia mau sé lidu la:

90-42

Q3:8+( j-4zlz(chié'c)

2. Y nghia

Nhu ta d3 biét, d8i véi mau s6 liéu khdng ghép nhém d3 sap x&p theo thit ty tir nhé dén 16n, cac
diém Q,,0,,0, chia miu sé liéu d6 thanh b8n phan, méi phan déu chira 25% gid tri.

Bang cach ghép nhédm mau sé lidu va tinh toadn t& phan vi cla mau sé liéu ghép nhém, ta nhan duorc
ba gid tri md&i cling c6 thé dung dé dai dién cho mau sé liéu d3 cho.

Lwu y rang bd ba gia tri 0,,0,,0, trong t& phan vj cta mau s6 liéu sau khi ghép nhém xdp xi véi bo

ba gia tri trong t& phan vi cha mau s6 liéu khéng ghép nhém ban dau.

V. MOT

1. Binh nghia
HP7. Quan st bang tan s6 ghép nhdm bao gdm ca tan s tich luy & Vi du 6 va cho biét:
a) Nhdm nao cé tan sb 1&n nhat;
b) Pau mut trdi va do dai cla nhédm cé tan s 1&n nhat bang bao nhiéu.
Cho mau s8 liéu ghép nhém nhu & Bdng 2.
Gid st nhém i la nhdm c6 tan s6 1dn nhat. Ta goi u, g,n, lan lwgt la dau mat trai, do dai, tan s6 cla
nhém i;n,_,n,,, 1an lugt la tan s6 cta nhém i—1, nhédm i+1.
Loi giai
a) Nhdm 3 c6 tan s6 1én nhat.
b) Dau mut tréi: 50, d6 dai: 10.

M6t clia mau s liéu ghép nhém, ki hiéu M, dugc tinh theo cdng thirc sau:
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n —n,
MO:u+(—’ L J-g.
M—n . —
e

Chéiy: e Khi i=0 thi n,=0; eKhii=m thin_ =0.

Vi du 7. K&t qua kiém tra mon Todan cuda I6p 11D nhu sau:

a) Lap bang tan s& ghép nhédm clia mau sé liéu trén c¢é bdn nhém Gng véi bén nira khoang:

[3;5).[5:7), [7;9), [9;11).

b) M6t clia mau sé liéu ghép nhdm trén 1a bao nhiéu (lam tron két qud dén hang phan mudi)?
Loi giai

a) Bang 14 13 bang tan s6 ghép nhédm cho két qua kiém tra mén Toan cla I&p 11D.

Nhém Tan sé
3; ¥ 5
[5#) 18
[Z5 9) 10
[9;11) 7
n=40
Bang 14

b) Ta thdy: Nhdm 2 (&ng vdi nlra khoang [5; 7) 1a nhdm ¢ tan s6 1&n nhat véi u =5;¢ =2;n, =18.
Nhém 1 cé tansé n, =5, nhém 3 cé tan s6 n, =10.
Ap dung cdng thirc, ta cd mét cla mau sb liéu la:
18-5
M =5+ —">|2~6,2.
2-18—=5-10

LUYEN TAP — VAN DUNG 7. Tim m6t cla mau s8 liéu trong Vi du 6 (1am tron céc két qua dén hang
phan mudi).

Loi giai
" 3 Tén si
Nhom Tan s 3 &
tich luy
[30 : 40) 2 2
[40 ;. 50) 10 12
[50 : 60) 16 28
[60 . 70) 8 36
[70 : 80) p) 38
[80 : 90) 2 40
n=40
Beintg 13
CS nhém 3 1a nhdm ¢d tan sb 1dn nhat
=M, =50+ _16=10 10~ 54,3
2.16—-10-8
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2. Y nghia
Nhu ta d3 biét, m6t cila mot mau sé liéu khong ghép nhém dic trung cho s6 [an 13p di [3p lai nhiéu
nhat tai mat gia tri ciia mau s6 liéu dé. Vi thé, cé thé dung mét dé do xu thé trung tdm cla mau s6
lidu khi m3u s6 liéu cé nhiéu gia tri trung nhau.
Bang cach ghép nhédm mau s6 liéu va tinh todn mét ciia mau so liéu ghép nhém, ta nhan duoc gid tri
mdi cling cé thé dung dé do xu thé trung tdm clia mau s8 liéu da cho.
M6t ciia mau s6 liéu sau khi ghép nhém xap xi véi mét ciia mau sé lidu khdng ghép nhém ban dau.
Mot mau s6 liéu ghép nhdm cé thé cé nhiéu mét.

B. PHAN LOAI VA PHUO'NG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1: S trung binh — M6t ctia mau sd liéu ghép nhém

1. Phwong phap
I. S6 liéu ghép nhom.

e Mau s8 liéu ghép nhom thuong duoc trinh bay dudi dang bang thong ké c6 dang nhu sau:
Bdng 1: Bang tin s6 ghép nhom

Nhém [u50,) [u3u5) [uu,.,)

Tan s6 n, n, n,

Chu y:

e Bang trén gom k nhom [uj;ujH) v6i 1< j <k, mdi nhdm gdbm mot s8 gia tri duwoc ghép theo mot
tiéu chi xac dinh.

o COmau n=n,+n,+...+n,.

e Gia tri chinh gi{ta mdi nhém dwoc dung lam gid tri dai dién cho nhém &ay. Vi du nhém [ul ; uz) c6 giad

1
tri dai dién la E(MI +u1y ).

e Hi¢éu u,,, —u; dugc goi la dg dai ciia nhom [uj;uj+1).

< Mot s6 quy tic ghép nhom ctia miu s6 liéu
Mobi mau s6 liéu c6 thé duoc ghép nhém theo nhiéu cach khac nhau nhung thieong tuan theo mot s6 quy
tac sau:

St dung tir k=5 dén k =20 nhém. C6 mau cang lén thi can cang nhiéu nhém s6 liéu. Cadc nhém cd
cing d6 dai bang L thoa man R <k.L, trong d6 R 1a khoang bién thién, & 1a s nhom.

Gia tri nhé nhat cia mau thudc vao nhém [”1 ; u2) va cang gan u, cang tot. Gid tri 1on nhat ctia mau

A 7 . \ \ W \ A,
thudc nhom [uk,u,m) va cang gan u,,, cang tot.

II. S6 trung binh.

Gia sit mau s0 liéu dugc cho dudi dang bang tan s6 ghép nhom:

Nhém Nhém 1 Nhém 2 Nhom &
Gia tri dai dién ¢ c, . c,
Tén 86 nl nz cee nk
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SO trung binh cta mau s6 liéu ghép nhém, ki hiéu x, dwoc tinh nhw sau:

Lomatme . e

n
trongdo n=n,+n,+...+n,.
< Y nghia caa s6 trung binh ctia mau s6 liéu ghép nhém
S0 trung binh ctia mau sd liéu ghép nhom la gia tri xap xi cho sd trung binh ctia mau s6 liéu goc. N6
thuong dung d€ do xu thé trung tam cua mau so liéu.
I11. Mét
Nhém chita mét ciia mau sd liéu ghép nhém 1a nhdm c6 tan s 16n nhat.
Gia stt nhém chtta mét 1a [u,,3u,,,, ), khi d6 m&t cia mdu s6'liéu ghép nhém, ki hidula M, , duoc xéc
dinh boi cong thite M, =u,, + B =~ Pt (4, —u,,)
d g o “m m+1 m
(nm - nm—l ) + (nm - nm+1 )

Chu y: Néu khong ¢6 nhom ké truede ciia nhom chira mét thi n,

, =0.Néu khong c6 nhom ké sau ctia

nhom chitamét thi n,  =0.

< Ynghia cia mét cia mau s6 liéu ghép nhém

e MGt ctia mau s6 liéu khong ghép nhom la gid tri ¢6 kha nang xuat hién cao nhat khi 1dy mau. Mot
cua mau s0 liéu sau khi ghép nhém A7, xdp xi voi mbt ctia mau s liéu khong ghép nhom. Cac gia tri
nam xung quanh A/, thuong cé kha nang xudt hién cao hon cac gia tri khéc.

e Mot mau s6 liéu ghép nhom c6 thé cd nhiéu nhdém chira mét va nhiéu mot.

2.Vidu

Vi du 1. Tinh gi4 tri dai dién va do dai cia moi nhom trong mau sé liéu ¢ bang sau:

Khoang tudi [20:30) | [3040) | [40:50) | [50;60) | [60;70)

S6 khach hang ni 3 ? ? ? ?
Loi giai

Khoang tudi [20:30) | [3040) | [40:50) | [50;60) | [60;70)

Gia tri dai dién 25 35 45 55 65

b6 dai cia nhom 10 10 10 10 10

Vi du 2. Can nang cua 28 hoc sinh nam 16p 11 duoc cho nhu sau:
55,4 62,6 54,2 56,8 58,8 59,4 60,7 58 59,5 63,6 61,8 52,3 63,4 57,9
49,7 451 56,2 63,2 46,1 49,6 59,1 553 558 455 46,8 54 49,2 52,6 Hay chia mau dit liéu
trén thanh 5 nhom, 1ap bang tan s& ghép nhoém va xac dinh gid tri dai dién cho mdi nhém.
Loi giai
Khoang bién thién ctia mau s8 liéu trén1a R =63,6—45,1=18,5.
D6 dai mdi nhém L >£ = 18,5 =
k5
Tachon L =4 va chia dit liéu thanh cac nhém [45;49),[49;53),[53;57),[57;61),[61;65).

3,7.

Khi d6 ta c6 bang tan s6 ghép nhom sau:
Can ning [4549) | [49;53) [53;57) [57:61) | [61;65)
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Gia tri dai dién

47

51

55

59

63

S6 hoc sinh

4

5

7

7

5

Vi du 3. Mot ctta hang da thdng ké s3 ba 16 ban duoc mdi ngay trong thang 9 véi két qua cho nhu sau:
19 15 21 19 29 28 12
12 24 14 10 12 10 23 27 28

12 29 12
21

Hay chia mau sd liéu trén thanh 5 nhém, 1ap bang tan s& ghép nhém, hiéu chinh bang tan s§ ghép nhém

va xac dinh gia tri dai dién cho mo6i nhém.

Loi giai

Khoang bién thién ctia mau sd liéu trénla R =29-10=19.

R 19

Dédélm&nhém L>;:?:3,8.

Ta chon L =4 va chia dit liéu thanh cdc nhom :

[10;14), [14;18), [18;22), [22;26), [26;30)

Khi d6 ta c6 bang tan sd ghép nhom sau:

18 16

15 25 16 20 29
10 20 21

Sb ba 16 [10;14) [14;18) [18;22) [22;,26) | [26;30)
Gi4 tri dai dién 12 16 20 24 28
Sb ngay 8 5 8 3 6

Vi du 4. Cac ban hoc sinh 16p 11A1 tra 10i 40 cau hoi trong mot bai kiém tra. Két qua dwoc thong ké 6 bang

sau:

SO cau tra 101 dung

[16;21)

[21;26)

[26;31)

[31;36)

[36;41)

S6 hoc sinh

4

6

8

18

4

a)Tinh gia tri dai dién c, 1<i<5, ctia ttng nhém 0 liéu.

b) Tinh n.c, +n,c, + nyc; +n,c, + nyc,

~ e +nyc, +nye +nc, + gy

¢) Tinh x =
40

Loi giai

a) ¢, =18,5;¢, =23,5;¢, =28,5;¢, =33,5;¢ =38,5

b) nc, +n,c, + nyc; +n,c, +nse, =1200

c) X=

ne, +n,c, +nycy +nc, +nse; 1200 30
40 40
Vi du 5. Két qua khao sat can ngng ctia 25 qua cam ¢ mdi 16 hang 4 va B duoc cho & bang sau:
Can ndng (g) [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)
S0 cam ¢ 16 hang ) 6 1 4 1
A
}S}o cam 0 16 hang 1 3 . 10 4

a) Hay wdc luong can ning trung binh ctia mdi qua cam ¢ 16 hang 4 valé hang B.

b) Néu so sanh theo sd trung binh thi cam ¢ 16 hang nao nang hon?

Ban word dé va 10i giai vui long lh Zalo: 0834332133 m




BAI GIANG TOAN 11-CANH DIEU

Loi giai
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Cén ning (g) [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)
Can nang dai dién(g) 152,5 157,5 162,5 167,5 172,5
SO cam ¢ 16 hang A 2 6 12 4 1

S6 cam ¢ 16 hang B 1 3 7 10 4

Can nang trung binh ctia mo6i qua cam ¢ 16 hang 4 xdp xi bang

(2.152,5+6,157,5+12,162,5+4,167,5+1.172,5):25=161,7( g).

Can nang trung binh ctia mo6i qua cam ¢ 16 hang B xdp xi bang

(1.152,5+3.157,5+7.162,5+10.167,5+4.172,5):25=165,1( g).

b) Néu so sanh theo sd trung binh thi cam ¢ 16 hang B nang hon cam 616 hang 4.

Vi du 6. Can nang cua 28 hoc sinh nam 16p 11 duoc cho nhu sau:
55,4 62,6 54,2 56,8 58,8 59,4 60,7 58 59,5 63,6 61,8 52,3 63,4 57,9

49,7 451 56,2 63,2 46,1 49,6 59,1 553 558 45,5 46,8 54 49,2 52,6a) Hay chia mau dit liéu

trén thanh 5 nhom, 1ap bang tan sd ghép nhém va xac dinh gid tri dai dién cho mdi nhom.

b) Hay wdc lwong can nang trung binh cta hoc sinh 16p 11

Loi giai

a) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu trén 1a R =63,6—45,1=18,5.

D6 dai mdi nhém L >§= 185’5 =

3,7.

Ta chon L =4 va chia dit liéu thanh cac nhém [45;49),[49;53),[53;57),[57;61),[61;65).

Khi d6 ta c6 bang tan s6 ghép nhém sau:

Can ning [45:49) | [49;53) [53;57) [57:61) | [61;65)
Gia tri dai dién 47 51 55 59 63
S6 hoc sinh 4 5 7 7 5

b) Can nang trung binh ctia hoc sinh trong 16p 11 xap xi la:

(47.4+51.5+55.7+59.7+63.5):28 = 55,6( kg)

Vi du 7. Mot cong ty xay dung khao sat khach hang xem ho ¢ nhu cau mua nha ¢ muec gia nao. Két qua

khao sat dugc ghi lai ¢ bang sau:

Mtc gia [10;14) | [14:18) [18;22) [2226) | [26;30)
(triéu dong/m”)
S8 khach hang 54 78 120 45 12

a) Tim m&t ctia mau s liéu ghép nhém trén.

b) Cong ty nén xay nha ¢ mic gid nao dé nhiéu nguoi cé nhu cau mua nhat?

Loi giai
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a) Nhém chita m&t ctia mau s6 liéu trén 1a nhém [1 8; 22) )

Do d6 u, =18,n, , =78,n, =120,n,,, =45,u,,, —u, =22—-18=4.
M&t ctia mau s8 liéu ghép nhém 1a
M, =18+ 120-78 4="8 194

(120—78)+(120—-45) 39
b) Dua vao két qua trén ta cé thé du doan rang néu cdng ty xay nha & mikc gia 19,4 triéu dong/m? thi sé
c6 nhiéu nguoi c6 nhu cau mua nhét.
Vi du 8. Hay st dung dit liéu ¢ d€ tu van cho dai li bao hiém xac dinh khach hang nam va nt 6 tudi nao
hay mua bao hiém nhat.

S6 khach hang mua bao hiém ¢ ting d6 tudi duoc thong ké nhw sau:

Db tudi [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70)
S6 khach hang nam 4 6 10 7 3
S6 khach hang ntv 3 9 6 4 2
Loi giai

Nhém chita mdt ctia mau s liéu khach hang nam 1a [40;50).
u, =50-40=10
MGt ctia mau s8 liéu nhém khach hang nam la:

10-6
(10-6)+(10-7)

Do d6 u, =40,n, ,=6;n, ,=7;u,, —

M, =40+ 10=45,7

Dua vao két qua trén ta c6 thé dy doan duoc khach hang nam 46 tudi c6 nhu cdu mua bao hiém cao nhat
Nhém chita mdt ctia mau s liéu khach hang nir 1a [30;40)
u, =40-30=10
M6t ctia mau s8 liéu nhém khach hang nam la:
9-3
(9 -3)+ (9 - 6)

Do d6 u,, =30,n, ,=3;n,, , =6u,, —

M, =30+ 10=36,7

Dua vao két qua trén ta c6 thé du doan dugc khach hang nir 37 tudi ¢ nhu cau mua bao hiém cao nhat

Vi du 9. S8 cudc goi dién thoai mot nguoi thuce hién mdi ngay trong 30 ngay dwoc lwa chon ngau nhién
duoc thong ké trong bang sau:

S6 cudc goi [3;5] [6;8] [9;11] [12;14] [15;17]
SO ngay 5 13 7 3 2

a)Tim mdt ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
b) Hay du doan xem kha nang nguwoi do thiec hién bao nhiéu cudc goi mdi ngay la cao nhat.

Loi giai
Hiéu chinh bang lai nhu sau:
S6 cudc goi [2,5;5,5) [5,5;8,5) [8,5;11,5) [11,5;14,5) | [14,5;17,5)
SO ngay 5 13 7 3 2
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a) Nhém chita m&t ctia mau s6 liéu trén 1a nhém [5, 5;8, 5) .

Dodé u, =5,5;n, ,=5;n,=13;n,,,=7;u,,, —u, =8,5-5,5=3.
M&t ctia mau s8 liéu ghép nhém 1a
13— 101
M, =55+ 375 -3:iz7,2

(13-5)+(13-7) 14
b) Dua vao két qua trén ta cé thé du doan rang kha nang ngudi dé thuc hién 7 cudc goi moi ngay la cao
nhat.
Vi du 10. Anh Van ghi lai cy 1i 30 Jan ném lao ctia minh ¢ bang sau (don vi: mét):
721 | 729 | 702 | 709 | 722 | 71,5 | 725 | 693 | 72,3 | 69,7
723 | 71,5 | 71,2 | 698 | 723 | 71,1 | 695 | 722 | 719 | 731
716 | 71,3 | 722 | 71,8 | 70,8 | 72,2 | 722 | 729 | 72,7 | 70,7

a) Tinh cy li trung binh ctia mdi [an ném.
b) Tong hop lai két qua ném ctia anh Van vao bang tan s§ ghép nhém theo mau sau:
Cu li (m) [69,2,70) | [70;70,8) | [70,8;71,6) | [71,6:72,4) | [72,4;73,2)

S6 Tan ? ? ? ? ?

c) Hay woc lwong cu li trung binh moi [an ném tir bang tan s ghép nhém trén.
d) Kha nang anh Van ném duoc khoang bao nhiéu mét la cao nhat?

Loi giai
a) Cu li trung binh ctia mdi [an ném 1a 71,6 (m)
b) Bang tan s0 ghép nhom
Cu li (m) [69,2,70) | [70;70,8) | [70,8;71,6) | [71,6:72,4) | [72,4;73,2)
S6 lan 4 2 9 10 5
<)
Cu li (m) [69,2,70) | [70;70,8) | [70,8,71,6) | [71,6:72,4) | [72,4;73,2)
Gia tri dai dién 69,6 70,4 71,2 72 72,8
S6 lan 4 2 9 10 5
69,6.4+70,4.2+71,2.9+72.10+72,8.5

=71,5( m)

Cu li trung binh mdi Ian ném xap xi bang

30
d) Nhém chita m&t ctia mau s6 liéu trén 1a [7 1,6;72, 4)

Do dé: u, =71,6;n, ,=9%n,., =5u,, —u, =72,4-71,6=0,8

Mét ctia mau s8 liéu ghép nhém la:
10-9

M,=716
’ +(10—9)+(10—5)

:0,8=71,7( m)

Vay kha nang anh Van ném duwoc 71,7 m la cao nhat

Dang 2: Xac Pinh Trung Vi Ctia Mau S6 Liéu Ghép Nhom

1. Phwong phap:
I. Trung vi.
e Trong truong hop mau s6 liéu c6 gia tri bat thuong ( rat 16n hodc rat bé so véi da s cac gia tri khac),

nguoi ta khong dung s6 trung binh dé€ do xu thé trung tam ma dung trung vi.
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e Trung vila gia tri chia d6i mau s liéu, nghia la trong mau s& liéu duwoc sap x&p theo thit te khong giam
thi gid tri trung vi 0 vi tri chinh gitra.
Cong thitc xdc dinh trung vi ciia méau sé'liéu ghép nhém:
e Goi n 1a ¢ mau.
e Gid st nhdm [um;umﬂ) chtta trung vi;
e 1 latan s cia nhom chira trung vi;
o C=n+n,+..+n, .
Khi do

Me:um+ '(umH_um)

n

m

Y nghia cia trung vi ciia mau so6 liéu ghép nhom

e Tir dit liéu ghép nhém néi chung khong thé xac dinh chinh xac trung vi ctia mau s6 liéu géc. Trung vi

ctua mau s0 liéu ghép nhém la gia tri xap xi cho mau s6 liéu gdc va co6 thé 1ay lam gia tri dai dién cho
mau s0 liéu.

2. Vidu
Vi du 1. Két qua khao sat can ning cua 1 thuing tdo & mot 16 hang cho trong bang sau:
Can ning (g) 0;155) 5;160) 0;165) 5;170) 0;175)
S6 qua tao | 4 7 12 6 2

Hay tim trung vi cia mau s6 liéu ghép nhom trén.
Loi giai

Goi X,;X,;...;X;; 1a cAn ndng ctia 31 qua bo xép theo thit tu khong giam.

Do X;Xy;...;X, € [150;155); X3 Xg53 X)) € [155;160) nén trung vi ctia mau s8 lidu x5 X,;...;X;, 1a

X, € [160; 165).

Ta x4c dinh dwoc n=31,n, =12,C=4+7=11,u, =160,u,,, =165.

Vay trung vi ciia mau s6 liéu ghép nhom la

ﬂ—11

M, =160+ 212 -(165-160)=161,875.

Vi du 2. Trong tuan 1€ bao vé méi treong, cac hoc sinh khoi 12 tién hanh thu nhat vo lon nude ngot dé tai ché. Nha
treong thong ké két qua thu nhat vo lon nude ngot cua hoc sinh khéi 12 ¢ bang sau:

S§velon | [11;15] | [16;20] | [21;25] | [26;30] | [31;35]

S6 hoc sinh 58 87 54 44 23

Hay tim trung vi ctia mau s liéu ghép nhém trén.
Loi giai
Do s6 vo chai 1a s6 nguyén nén ta hiéu chinh lai nhw sau:
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56
vo | [10,515,5) | [15,5;20,5) | [20,525,5) | [25.530,5) | [30,5;35,5)
lon
S6
hoc 58 87 54 44 23
sinh
S8 hoc sinh tham gia thu nhit vé lon nwéc ngot 1a 7 =58 +87 +54+44+23 =266.

GOl X;;X,5...; Xy 1an luot 12 86 vO chai 260 hoc sinh khéi 12 thu nhit duoc x€p theo tht tu khong giam.
Do X;3X,5...; Xsg €[10,5;15,5); Xg95 X5s5...5%,45 € [15,5;20,5) nén trung vi cua mau s8 liéu X,3X,5...5 %, 1

1
E(Xm +xl34) € [15,5;20,5) .

Ta xac dinh dwoc n =266,n, =87,C=58,u, =15,5,u,,,=20,5 vau,, =20,5.

Trung vi cia mau s6 liéu ghép nhom la

M, =15,5+ZT-(20,5—15,5)z19,81.

Dang 3: Xac Dinh T Phan Vi Cia Mau Sé Liéu Ghép Nhom
1. Phwong phap:

T& phan vi

Cong thifc xdc dinh tif phin vi ciia mau s6'liéu ghép nhém

T phan vi tht hai cia mau s6 liéu ghép nhém, ki hiéu Q,, ciing chinh la trung vi ctia mau s6 liéu
ghép nhom.

Dé tim tt phan vi thit nhat ctia mau s& liéu ghép nhém, ki hiéu Q,, ta thiee hién nhu sau:

e Gid st nhom [um ; umﬂ) chtra t& phan vi th nhat;

e 17, latan sO cia nhom chtra tt phan vi thi nhat;
e C=n+n+...+n,

Khi do

' (um+l - um )

Twong ty, d€ tim t& phan vi tht ba cua mau sb liéu ghép nhém, ki hiéu 0, ta thuc hién
nhu sau:

e Giastrnhém [u;u,, ) chia tir phan vi thit ba;
°* 1 la tan s6 cua nhom chia t phan vi thi ba;
e C=nm+m+...+n,,

Khi do
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Y nghia ctia tif phin vi ciia mau s6'liéu ghép nhom

e Ba diém tit phan vi chia mau s8 liéu da sap xép theo thit tir khong giam thanh bon phan déu nhau.
Gidng nhw véi trung vi, néi chung khong thé xac dinh chinh xac cdc diém t& phan vi ctia mau sd liéu
ghép nhom.

e BO ba tt phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a gia tri xap xi cho t&t phan vi ciia mau s8 liéu goc va
duoc sit dung lam gia tri do xu thé trung tam caa mau sd lidu.

e T phan vi tht nhat va th ba do xu thé trung tam ctia ntra dwdi (cac dix liéu nho hon Q, ) va nira trén
(cac dii liéu 16n hon Q, ) ctia mau s4 liéu.

2. Vidu

Vi du 1. Tién luong nhan duoc trong 1 gid lam viéc ctia nhan vién cong ty A duoc thdng ké theo mau s6 liéu ghép

nhém sau (don vi: ngan dong):

Cac 16p tién luong | S6 nhan vién
50; 60) 8
60; 70) 10
[70; 80) 16
[30; 90) 14
[90; 100) 10
100; 110) 5
[110; 120) 2

Hay xac dinh c4c t& phan vi ctia mau s6 liéu trén.
Loi giai
Goi x, <x, <...< x4 latién lwong ctia 65 nhan vién nhan dwgc trong 1 gio.
Tt phéan vi thit hai cia day s liéu X;;X,;...; X5 1a X33 € [70; 80) . Do d6 tt phan vi thtt hai ctia mau s6 liéu
ghép nhom la

@—(Sﬂo)

0, = 70+4T-(80—70) 79,0625

Tt phan vi thie nhat cta day s8 lidu x,;X,;...; X 1a X, €[60;70). Do d6 ti phan vi thit nhét ciia mAu s8 liéu
ghép nhom la

1-65

Q1=6O+41—0-(70—60)=68,25

Tt phan vi tht ba cua day s6 lidu x,;%,5...;Xgs 1 X, €[90;100). Do d6 ti phan vi thi ba cua mu 8 liéu
ghép nhom la

ﬁ—(8+10+16+14)
0,=90+—4 = -(100-90)=90,75.
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, A 1 . . . A
Chu y: Néu t¢ phan vi thit k 1a E(xm +Xx,., ), trong do x,, € [”_,-_1 ; uj) va x,., € [u_l. U ) thuoc hai nhém lién

ti€p thitaldy O, =u;.

Vi du 2. Mtic luong hang thang 6 1 cong ty duwoc Cong doan thu thap theo bang sau( don vi triéu dong):

Macluong | [6:10) | [10;15) | [1520) | [20;25) | [25:30)

Nhan vién 17 38 27 21 7

a) Hay udc luong cac tit phan vi ctia mau sd liéu ghép nhém trén.
b) Chu tich Cong doan mudn dé nghi hd tro cho nhém 25% s8 nhan vién cé mtic lwong thap nhat va uéc luong
rang s6 nhan vién nay khéng it hon 10. Nhan dinh cta cht tich ¢6 hop 1i hay khong?
Loi giai
a) Goi x, <x, <...<Xx,, lamitc lvong ctia 110 nhan vién nhan duoc cong ty tra trong 1 thang.

1
Tt phan vi thit hai ctia day s6 liéu x, <x, <...<x,,, la E(x“ +x5) . Do x55 €[10;15) vaxy, €[15;20).

Nén dé t& phan vi thit hai ctia mau s8 liéu ghép nhém la O, =15

1
Tt phén vi thit nhét ctia day s6 liéu X,;X,;...5%,, 12 E(xn +X,5 ). Do Xy, €[10;15) va x, €[10;15) do t

phan vi thit nhat ctia mau s6 liéu ghép nhom la

1110

0, 210+4T-(15—10)z11,38

1
Tt phan vi tht ba caa day s8 liéu X,;X,;...; X, 12 E(x82 +Xg; ). Do Xy, €[15;20) va x; €[20;25) d6 t

phan vi thit ba ctia mau s6 liéu ghép nhém 1a O, =20 .
b) Do t phan vi thit nhdt ~ 11,38 nén nhan dinh trén 1a khong hop 1i.

C. BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. MAu s6 liéu day ghi lai toc do cla 40 6 t6 khi di qua mdt tram do téc d6 (don vi: km/h)
48,5 43 50 55 45 60 53 55,5 44 65
51 62,5 41 44,5 57 57 68 49 46,5 53,5
61 49,5 54 62 59 56 47 50 60 61
49,5 52,5 57 47 60 55 45 47,5 48 61,5
a) Lap bang tan s& ghép nhém cho mau s6 liéu trén cé sdu nhém &ng véi sau nira khodng:
[4045),[45;50),[50;55),[55;60),[60;65),[65;70)
b) Xac dinh s& trung binh cong, trung vi, t& phan vi ciia mau so liéu ghép nhém trén.
c) Mét clla mau so liéu ghép nhém trén |a bao nhiéu?
Loi giai

a) Bang tan sd ghép nhdm bao gébm ca gia tri dai dién la:
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[40;45) 42,5 4
[45;50) 47,5 11
[50;55) 52,5 7
[55;60) 57,5 8
[60;65) 62,5 8
[65;70) 67,5 n

b) Trung binh cong la:
T 42,54+47,5.11+52,5.7+57,5.8+62,5.8467,5.2

=53,875

40

Trung vi la:
Cé bang ghép nhdm bao gdm ca tan s6 tich [Ty 1a

[40;45) 4 4

[45;50) 11 15
[50;55) 7 22
[55;60) 8 30
[60;65) 8 38
[65;70) 2 40
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~ A 2 2 x N 7 n 40 7 N 7 AN en 7 A N s ~
S6 phantircuamaula n=40.Ta co:5=? =20= Nhom 3 la nhédm dau tién cé tan so tich Iy

lén hodc bang 20.
Xét nhom 3 1a nhém [50;55) 6 r=50;d =5;n, =7 va nhém 2 1a nhém [45;50) ¢6 cf, =15.

20-15

Ap dung cdng thirc, ta c6 trung vi clla mau s6 liéu la: M, = 50+( )5 ~53,6( km/h)

0 la:
S6 phan t&r ctia mau la n=40.

n 40 N \ . v Y ,
Ta co ZZT =10. Suy ra nhdm 2 la nhém dau tién cé tan so tich Ity I&n hon hodc bang 10 . Xét

nhém 2 13 nhém [45;50) c6 r = 45; d=5; n{2}=11vanh nhém 1 I3 nhém [40;45)cf, = 4
104

Ap dung cdng thirc, ta cé O, clia mau s8 liéu 1a Q, :45+[ j-S ~47,7( km/h)

0, la: C6 0, =M, ~53,6( km/h)
0, la:
3 . . , .
Ta co Tn =30. Suy ra nhdm 4 la nhém dau tién cé tan so tich Iy I&n hon hodc bang 30 . Xét

nhém 4 13 nhém [55;60) ¢6 r=55;d =5;n, =8 va nhém 3 1a nhém [50;55 ) ¢6 cf, =22

Ap dung cdng thirc, ta c6 Q, clia mau s6 liéu 1a: O, :55+(30_22j-5 =60( km/h)
c) Mét clia mau s6 liéu 13
C6 nhém 2 la nhém ¢6 tan s6 1én nhat = M, :45+(%}5 ~ 43,2

Bai 2. MAau s6 liéu sau ghi lai can nang cta 30 ban hoc sinh (don vi: kilégam):
17 40 39 40,5 42 51 41,5 39 41 30
40 42 40,5 39,5 41 40,5 37 39,5 40 41
38,5 39,5 40 41 39 40,5 40 38,5 395 415
a) Lap bangtan s& ghép nhdm cho mau s6 liéu trén cé tdm nhém ng véi tdm nira khoang :
[15;20),[20;25),[25;30),[30;35),[35;40),[40; 45),[45;50),[50;55)
b) Xac dinh s& trung binh cong, trung vi, t& phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém trén.
c) M6t clla mau s6 liéu ghép nhédm trén [a bao nhiéu?
Loi gidi

a) Bang tan sé ghép nhdm bao gém ca gia tri dai dién I3

[15;20) 17,5 1
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[20;25) 22,5 0
[25;30) 27,5 0
[30;35) 32,5 1
[35;40) 37,5 10
[40;45) 42,5 17
[45;50) 47,5 0
[50;55) 52,5 030

b) Trung binh cong la:
T 17,5+32,5+37,5.10+42,5.17+52,5

40
30

Trung vi la:

Cé bang ghép nhdm bao gdm ca tan sd tich Idy la:
[15;20) 1 1
[20;25) 0 1
[25;30) ° '
[30;35) 1 2
[35;40) 10 12
[40;45) 17 29
[45;50) 0 29
[50;55) 1 0
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S6 phan tlr ctia mau la n=30. Ta cé:
15-12

Ap dung cdng thirc, ta cé trung vi clia mau sé liéu la: M, = 40+( )5 ~ 40,9 (kilogam)

0 la:
S6 phan tlr cia mau la n=30.

. n_ 30 S s
Tacé —=—=7,5.Suy ranhdm 5 la nhdm dau tién cé tan so tich Ity I&n hon hoac bang 7,5 .

Xét nhdm 5 13 nhdm [35;40) c6 r=35;d =5;n, =10 va nhém 4 |a nhém [30;35) ¢6 cf, =2 Ap
7,5-2

dung cong thirc, ta cé O, clia mau sé liéu 1a Q, =35+( j-S =37,75 (kilogam)

0, la:Cé O, =M, = 40,9 (kilbgam)
o, la:
3 . . , .
Taco = 22,5.Suy ranhdm 6 la nhém dau tién cé tan so tich [Ty I&n hon hodc bang 22,5. Xét
nhom 6 la nhém [40;45) c6 r =40;d =5;n, =17 vanhém 5 la nhém [ 35;40 ) c6 cf; =12

Ap dung cong thirc, ta c6 Q, clia mau s6 lidu la:
0, =40+ (%J .5=43,1 (kilogam)

c) Mét clia mau s6 liéu la:
17-10

C6 nhém 6 la nhom ¢6 tan s6 1én nhat M, =40+
2.17-10

j-5z41,46

Bai 3. Bang 15 cho ta bang tan s6 ghép nhdm sé liéu théng

ké chiéu cao clia 40 mau cay & mot vudn thyc vat (don vi: ALl et 2 L ié( UL
centimét) Iy
a) Xac dinh s8 trung binh céng, trung vi, t& phan vi [30; 40) 4 4
clla mau s6 liéu ghép nhédm trén. [40; 50) 10 14
b) M&t cla mau s6 liéu ghép nhém trén 13 bao [50; 60) 14 28
nhiéu? [60; 70) 6 34
[70; 80) 4 38
[80; 90) 40
n=40
Bang 15

Loi giai

a) C6 bang ghép nhém bao gbm ca gid tri dai dién la:
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[30;40) 35 4
[40;50) 45 10
[50;60) 55 14
[60;70) 65 6
[70;80) 75 4
[80;90) 85 2

Trung binh cong la:
T 354+45.104+55.144+65.6+75.4+85.2

=55,5
40

Trung vi la

S6 phan tlr ctia mau 1a n=40. Ta c6:

n 40 . b A w oo oy
E:_ =20=> Nhom 3 |a nhém dau tién cé tan so tich Iy I&n hoac bang 20.

Xét nhém 3 13 nhém [50;60) 6 r=50;d =10;n, =14 va nhdm 2 1a nhém [45;50 ) c6 cf, = 14.
20-14

Ap dung cdng thirc, ta cé trung vi clla mau sé liéu 1a: M, = 50+( )-10 ~ 54,3 (centimét)

O la:
S8 phan tlr ctia mau la n=40.
40 . . , .
Ta co %=T =10. Suy ra nhdm 2 la nhém dau tién co tan so tich Iy I&n hon hodac bang 10 . Xét
nhom 2 la nhom [40;50) c6 r =40;d =10;n, =10 va nhdm 1 la nhém [30; 40) c6 cf, =4

Ap dung cdng thirc, ta cé O, clia mau s8 liéu 1a: Q, = 40+(%)-10 ~ 46 (centimét)

0, 1aCé O, =M, =54,3 (centimét).
o, la:
3 . . , .
Tacod N 30. Suy ra nhdm 4 1a nhdm dau tién cd tan so tich Iy I&n hon hoac bang 30 . Xét

nhém 4 13 nhém [60;70) 6 7 =60;d =10;n, =6 va nhém 3 1a nhém [50;60 ) ¢6 cf, = 28.
30-28

Ap dung cdng thirc, ta c6 O, clia mau sé liéu la: O, = 60+( )-10 = 63,3 (centimét)

c) Mét clia mau so liéu la:
14-10

Cénhédm 3 lanhdm cédtan s6 Iénnhdt M =50+ ——
° 2.14-10-6

)-10%53,3.
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D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Khao sat thoi gian xem ti vi trong mdt ngay cua mat s6 hoc sinh khéi 11 thu duoc mau sd lidu
ghép nhém sau:

Thoi gian ( phat) [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 5 0 12 10 6

(Dwa vao miu s6 liéu ghép nhém trén, hiy tra 10i cic ciu héi tir 1 dén 5).
Cau 1:  Gid tri dai dién cia nhom [60;80) la
A. 40. B. 70. C. 60. D. 30.
Loi gidi
Chon B

60+ 80 _70.

Ta c6 gia tri dai dién la

Céu2: Nhom [20;40) c6 tan so la
A. 5. B. 9. C.12. D. 10.
Loi giai
Chon B
Tén s6 cia nhém [20;40) 1a 9.
Cau3: Nhom chira mét ciia mau sb lidu nay 1a
A. [80;100). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
Loi giai
Chon C
Tan s6 16n nhat 13 12 nén nhom chaa mét 1a [40;60).
Cau 4: Nhom chua trung vi la
A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
Loi giai
Chon C
Comaula: n=5+9+12+10+6=42.

C . X X C . \ . . , .1
Trung vi la % Do hai gi tri x,,, x,, thugc nhom [40;60) nén nhom chira trung vi la

[40;60).
Cau5: Nhoém chira tt phan vi thir nhat 13
A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
Loi giai
Chon B
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Tt phan vi tha nhét 1a x,,. Do x,, thuoc nhém [20;40) nén nhom chua tir phan vi thir nhét 1a
[20;40).

Céau 6:  Tim hiéu thoi gian hoan thanh mot bai tap ( don vi: phat) cia mot s6 hoc sinh thu duoc két qua
sau:

Thoi gian (phit) | [0:4) | [4:8) | [8:12) | [12:16) | [16:20)
S50 hoc sinh 2 4 7 4 3

Thoi gian trung binh (phut) dé hoan thanh bai tip cta cac em hoc sinh 1a

A 7. B. 11,3. C.10,4. D. 12,5.
Loi giai

Chon C

Ta co:

Thoi gian ( phat) | [0:4) | [4:8) | [8:12) | [12:16) | [16;20)
4 7 4 3
6 10 14 18

506 hoc sinh
Gia tri dai dién

ko | b2

Thoi gian trung binh (phut) dé hoan thanh bai tap cua cic em hoc sinh la:
o 2.2+4.6+7.12(())+4.14+3.18 ~ 10,4 (phit).

Dura vao miu so6 liéu ghép nhom sau diy, hay tra 16i cac cau héi tir 7 dén 9.

Cho mau s6 li¢u ghép nhoém vé chi€u cao cia 25 cay dura giong nhu sau:

Chiéu cao (cm) [0:10) | [10:20) | [20:30) | [30:40) | [40:50)
S6 cay 4 6 7 5 3

Cau7: Mobt cia mau s6 lidu ghép nhom nay 1a
am =10 B. M =2 c.m =2 p. v =30
3 3 2 3
Loi giai

Chon A

Tén s6 16n nhat 1a 7 nén nhém chua mét 1a [20;30). Ta cé:

j=3,a,=20, my=7,m,=6,m;,=5, h=10. Do do:

7-6 70

M, =20 10=—.
’ +(7—6)+(7—5) 3

Cau 8: Trung vi ciia mau so li€u ghép nhom nay la

A. Mezg. B. Mezg. C.M =$. p. m, =18

Chon C
Comau: n=4+6+7+5+3=25.
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

X5 Xy ey Xyg 1 chiéu cao ctia 25 cay dira gidng dugc sap xép theo thir tu khong giam. Khi do,
trung vi 1a x,,. Do x,, thudc nhom [20;30) nén nhom nay chira trung vi. Do do:

p=3,a,=20, my=7, m+m,=10, a,—a, =10. Do do:

225‘10 165
M, =20+ 10=—2
7 7
Tt phan vi thir nhit cia mau sb liéu ghép nhom nay 1a
A. Q =13,5. B. 0 =13,9. C. 0 =15,75. D. 0 =13,75.
Loi giai
Chon D

Comiu: n=4+6+7+5+3=25.

) , + X
Tir phan vi thir nhat Q, Ia ’“6—2’67 Do x,, x, déu thudc nhém [10;20) nén nhém ndy chira Q.
Dodé6: p=2,a,=10, m,=6, m; =4, a,—a, =10. Ta co:

4

0, =10+ 46

.10=13,75.

Tim hiéu thoi gian hoan thanh mot bai tdp ( don vi: phit) cia mét sé hoc sinh thu duoc két qua
sau:

Thoi gian ( phot) | [0:4) | [4:8) | [8:12) | [12:16) | [16:20)
S50 hoc sinh 2 4 7 4 3
Tt phan vi thi ba ctia mau s liéu ghép nhém nay 1a
A. 0, =13. B. 0, =14. C. 0, =15. D. 0, =12.
Loi giai
Chon B

Comau: n=2+4+7+4+3=20.

Tir phan vi thirba Q, 1a 22256 Do x x déu thude nhom [12:16) nén nhém nay chira
0.
Dodoé: p=4,a,=12, m;=4, m +m,+m, =2+4+7=13, a;,—a, =4. Taco:
320,
Q3=12+4T.4=14.

Mau s6 liéu (T') dugc cho duéi dang bang tan s6 ghép nhém sau:

Nhém [0:5) [5:10) [10:15) [15:20) [20:25)
Tin =& 12 20 5 14 7
Dién tir thich hop vao chd tréng: “Mau sd liu (T) 1a mu s6 liéu ...”
A. Ghép cap. B. Ghép nhom. C. Khong ghép cap.  D. Khong ghép nhom.
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Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Loi giai
Chon B
Mau s liéu (7)) 1a mu so liéu ghép nhom.

Cho mAu s liéu vé chiéu cao (cm) cta cac hoc sinh nit trong khdi 11 ctia mot truong nhu sau:
[145:150) | [150;155) | [155:160) | [160:165) | [165:170) | [170:175)

Chiéu cao

20 45 34 27 15 4

84 hoc sinh

Mau s6 lidu trén c6 bao nhiéu sb liéu, bao nhiéu nhom?
A. 145 sb lieu; 6 nhom.B. 30 s6 lidu; 5 nhom.C. 6 sd liéu; 145 nhom.
nhom.

D. 5 sé lidu; 30
Loi giai

Chon A

Mau s ligu (T') co:

20+45+34+27+15+4 =145 (s6 liéu).

6 nhom: [145;150);[150;155);[155;160);[160;165);[165;170);[170;175).

Cho mau s0 li€éu vé chiéu cao (cm) cia cac hoc sinh nir trong khoi 11 cua mot trudong nhu sau:

Chidu cao | [145150) | [150:155) | [155:160) | [160:165) | [165170) | [170:175)
$6 hoc sinh 20 45 34 27 15 4
S4 hoc sinh nit cao tir 150 cm dén 155 cm la:
A. 20. B. 65. C. 34. D. 45.
Loi giai
Chon D

Theo bang s6 liéu trén, sd hoc sinh nit cao tir 150 ¢m dén 155 cm 1a 45 hoc sinh.

Cho mAu s liéu ghép nhom vé thoi gian (phut) di tir nha dén truong cua cac hoc sinh trong mot
16p 11 ctia mot truong nhu sau:

Théi gian [0:5) [5:10) [10:15) [15:20) [20:25) [25:30)
Sé hoc sinh 7 12 7 5 3 2
Tén s0 tich Ity cia nhom [10;15) la:
A. 12. B. 19. C. 26. D. 7.
Loi giai
Chon C

Tan so tich lily cia mot nhoém 1 s6 so li€u trong mau s6 li€u c¢6 gia tri nho hon gia tri dau mut
phai ciia nhom do.

Tén s6 tich lily ciia nhom [10;15) 1a 7+12+7 =26.
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Cau 15: Cho mau sb liéu ghép nhom vé théng ké thoi gian hoan thanh (phat) mot bai kiém tra truc tuyén
cua 100 hoc sinh, ta c6 bang s6 liéu sau:

Théi gian (phat) | [33:35) [35:37) [37:39) [39:41) [41:43) [43:45)

84 hoc sinh 4 13 38 27 14 4

Thoi gian trung binh dé 100 hoc sinh hoan thanh bai kiém tra la:
A. 38,92 phaut. B. 38,29 phaut. C. 39,28 phat. D. 39,82 phut.
Loi giai
Chon A
Gi4 tri dai dién cia mdi nhom sd liéu 13 trung binh c¢éng cia hai dau mit.

Ta c6 bang tan s6 ghép nhom theo gid tri dai di¢n ctia moi nhom:

Nhém [33:35) [35:37) [37:39) [39:41) [4143) [43:45)
Gia tri dai dién 34 36 38 40 12 44
Tén sb 4 13 38 27 14 4

Thoi gian trung binh dé 100 hoc sinh hoan thanh bai kiém tra la:
Fo 4.34+13.36+ 38.381;;027.40 +14.42+4.44 38,92 (phat).

Ciu 16: Cho mau s liéu ghép nhom vé thong ké chiéu cao (mét) ciia 35 cdy bach dan trong rimg, ta c6
bang s6 liéu sau:

Khoang chiu cao () [6.5:7.0) [7.0:7.5) [7.5: 8.0) [8.0: 8.5)
S6 cy 6 15 11 3
Tinh chiéu cao trung binh ctia 35 ciy bach dan trén. (Két qua lam tron dén hang phan nghin).
A. 7,407 (m). B. 4,707 (m). C. 7,704(m). D. 7,5(m).
Loi giai
Chgn A

Gié tri dai di¢n cia moi nhom so6 li€u 1a trung binh céng cua hai dau mut.

Ta c6 bang tan s6 ghép nhém theo gid tri dai dién ctia moi nhom:

Nhém [6.5:7.0) [7.0:7.5) [7.5:8.0) [8.0: 8.5)
Gid tri dai dién 6,75 7.25 7.75 8.25
Tén s 6 15 11 3

Chiéu cao trung binh ctia 35 cay bach dan la:

6.6,75+15.7,25+11.7,75+3.8,25
35

X =

=7,407(m).

Céu 17: Cho méu s6 liéu ghép nhom vé thong ké nhiét do tai mot dia diém trong 30 ngay, ta c6 bang sb
liéu sau:
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Nhiét 45 (°C) [18:21) [2124) [24:27) [27:30)

6 12 9 3

S0 ngay

M6t ciia mau s6 liéu ghép nhom trén 1a:
A. 24. B. 25. C.22. D. 23.
Loi giai
Chon D
Nhém 2 Gng v6i nira khoang [21; 24) 1a nhom c6 tan s6 16n nhat véi u=21; g=3; n, =12
(Vi u, g,n, 1an lugt 1a du mit trai, do dai, tan s6 ciia nhém 2).

Nhom 1 c6 tan s6 n, =6; Nhom 3 cotanso n, =9.

Ta ¢6 mot cua mau so liéu la:

M, =214 278 }3_03
2.12-6-9

Cau 18: Cho mau sé liéu ghép nhém vé théng ké thoi gian chay 50m ciia 20 hoc sinh, ta c6 bang s6 liéu

sau:
Théi gian (giy) [7.8;8.0) [8.0;8.2) [8.2:8.4) [8.4:8.6) [8.6; 8,8)
S6 hoce sinh 9 3 5 2 1
M6t ctia mau s6 liéu ghép nhom trén la:
A. 9,72. B. 9,27. C. 7,92. D. 7,29.
Loi giai
Chon C

Nhom 1 ing véi nira khoang [7,8; 8,0) 12 nhom c6 tan s6 1én nhat véi u=7,8; g=0,2; n =9

(V61 u, g,n, lan luot 1a dau mut trai, do dai, tan s6 cua nhém 1).
Nhom 0 c6 tan s6 n, =0; Nhom 2 c6tanso n, =3.
Ta ¢6 mot cua mau so liéu la:

e 220
2 3

j.0,2=7,92.

Céu 19: Cho mau s6 liéu ghép nhom vé thdng ké diém s (thang diém 20) ctia 100 hoc sinh tham du ky
thi hoc sinh gidi toan, ta c6 bang s6 liéu sau:
[8:10) [10:12) [12:14) [14:16) [16:18) [18:20)

Diém

S0 hoc sinh 6 21 30 25 14 4

Tim trung vi cia mau s lidu ghép nhom trén. (Két qua lam tron dén hang phan tram).
A. 12,18. B. 12,81. C. 13,35. D. 13,53.
Loi gidi

Chon D
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Ta c6 bang tin s6 ghép nhom bao gdm ca tan sb tich liy nhu sau:

Nhom [8:10) [10:12) [12:14) [14:16) [16:18) [18:20)
Tén sd 6 21 30 25 14 4
Tén sé tich liy 6 27 57 82 96 100
1
100 _ 5.

S6 phan tir cia miu 14 7 =100 . Ta cé: g=
Ma ¢f, =27 <50 <cf, =57. Suy ra nhém 3 1a nhém dau tién c6 tan s tich lily 16n hon hogc
bang 50.

Xétnhom 3 1a nhom [12;14) c6 r=12; d =2; n, =30 (v6i r;d;n, lan luot 1a ddu mut trai; do
dai; tan s6 cia nhom 3).

Nhom 2 1a nhém [10;12) ¢6 cf, =27 (v6i cf, 1a tan s6 tich lily ciia nhom 2).

Ta c6 trung vi cia mau so liu la:

M, =12+(50_27j.z =13,53.
Céu 20: Cho mau s liéu ghép nhém vé thong ké huyét ap cua 20 nguoi, ta c6 bang sb liéu sau:
Huyét 4p (mmHg) [70:80) [80:90) | [90:100) | [100:110) | [110:120) | [120:130)
S6 ngudi 4 2 3 6 3 2
Tim t& phan vi thir nhat ciia mau s liéu ghép nhom trén.
A. 74. B. 85. C. 96. D. 101.
Loi giai
Chon B
Ta c6 bang tin s6 ghép nhom bao gdm ca tan sb tich liy nhu sau:
Nhém [70:80) | [80:90) | [90:100) | [100:110) | [110:120) | [120:130)
Tan s6 4 2 3 6 3 2
Tén s tich lity 4 6 9 15 18 20
S6 phan tir cia mau 1a n=20. Ta co: %:?:5

Ma ¢f, =4<5<cf, =6. Suy ranhom 2 1a nhém dau tién c6 tan sé tich liy 16n hon hogc bang
5.

Xét nhém 2 1a nhom [80;90) ¢6 s=80; h=10; n, =2 (v6i s;h;n, lan luot 1a dau mat trai; do
dai; tan s6 caa nhom 2).
Nhém 1 1a nhém [70;80) c6 cf; =4 (v6i cf; 1a tan sb tich lily ciia nhém 1).

Ta c6 tir phan vi thir nhat cua mau so liéu la:
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0, =80+[%).10=85.
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BAI 2. BIEN CO HQP VA BIEN CO GIAO. BIEN CO PQC LAP.
CAC QUY TAC TINH XAC SUAT.

Gieo ngau nhién mot xac xic can d6i va dong chat mot lan (Hinh 1). Xét
cac bién cb ngau nhién:

A: “Mit xuét hién ctia xtic xic ¢ s6 chdm 1a s chin”

B: “Mat xuat hién cua xuc xac ¢ so cham la so chia hét cho 3

Ta c6 thé thyc hién nhitng phép
toan nao trén hai bién ¢ 4 va B

(Nguon: https:/shutterstock.com) - (
Hinh 1 «

Trong muc nay, ta ludn gia thiét phép thir T c6 khong gian mau 13 tap hop Q gdm hitu han phan tir va cac
két qua ctiia phép thir 1a déng kha ning, cac bién cb déu lién quan dén phép thir do.
A.KIEN THUC CO BAN CAN NAM
I. PHEP TOAN TREN CAC BIEN CO
1. Bién c6 hop
HD 1: Xét phép thir “Gieo ngiu nhién mot xtic xdc can d6i va dong chat mot 1an”. Goi Q 1a khong gian
mau ctia phép thir d6. Xét hai bién ¢ 4 va B néu trong bai toan & phan mé dau.
a) Viét cac tap con 4, B cua tip hop Q tuong timg véi cac bién cb 4, B.
b) Pit C = AU B.. Phét biéu bién ¢ C dudi dang ménh dé néu su kién.
Loi gidi
a)Co A={2; 4; 6}; B={3; 6}.
b) Bién c6 Cla “Mat xuit hién cua xtc xic c6 sé chdm 1a s6 chin hodc chia hét cho 3.

Ta c6 dinh nghia sau:

Cho hai bién ¢ 4 va B.Khido 4, B 1a cac tap con ciia khong gian miu Q. Pit C=AUB,tacd C
12 mot bién cb va duoc goi 1a bién ¢b hop cta hai bién cé 4 va B, kihiéula AUB

Chii y: Xét mot két qua thuan loi & chobiéncd C,thcla aeC.Vi C=AUB nén a € 4 hoic a € B.
Noi cach khac, & 1a mot két qua thuan loi cho bién c¢6 4 hodc bién ¢b B . Diéu d6 co nghia 14 bién ¢ A4
hodc bién ¢b B xay ra. Vi vay, bién ¢d C c6 thé phat biéu dudi dang ménh dé néu su kién 1a “ 4 xay ra
hodc B xay ra > hay “co it nhat mot trong cac bién ¢b A, B xay ra”.

Vi du 1: Trong hop kin c6 10 qua bong mau xanh va 8 qua bong mau do, cac qua bong co6 kich thudc va
khéi luong gidng nhau. LAy ngiu nhién dong thoi 2 qua bong. Xét cac bién cb

A : “Hai qua bong 14y ra c6 mau xanh”.

B : “Hai quéa bong ldy ra c6 mau do”.

Chon phat biéu diing trong nhirng phat biéu sau day :

a) Bicn co hop cua hai bién ¢co 4 va B la “Hai qua bong lay ra cung ¢c6 mau do6 hodc mau xanh”.
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b) Bién ¢6 hop ctia hai bién ¢6 4 va B 1a “Hai qua bong 14y ra khac nhau”.

¢) Bién c6 hop ctia hai bién ¢b 4 va B 1a “Hai qua bong lay ra c6 cung mau”.

Giai

Phat biéu a) dung ; phat biéu b) sai ; phat biéu c) ding.
Luyén tap 1. Mot hop co 1’2 chiéc thé cung loa;li, moi thé dugc ghi mot trong cac s6 }, 2,/3,. . .312; hai
thé khac nhau thi ghi hai s6 lfhéc nha}u. Rut ngau nl}iénll chjéc thé trong hop. Xét bien co: “Sérxuét
hién trén thé duoc rit ra 1a so6 chia hét cho 3” va bién ¢0 “So xuat hién trén thé duogc rut ra la so chia
hét cho 4”. Phat biéu bién co 4 U B dudi dang ménh dé néu su kién.

Loi giai
Bién ¢6 hop cua hai bién ¢ 4 va Bla: "Chiéc thé rat ra 1a sé chia hét cho 3 hoic chia hét cho 4"

2. Bién c0 giao
HD2: Ddi voi cac tap hop 4, B trong Hoat dong 1, ta dit D= AN B. Phat biéu bién ¢ D dudi dang
ménh dé néu su kién.
Loi giai
Bién ¢d D 1a: "Mat xuét hién cta xac xic c6 s6 cham 1a sd chin chia hét cho 3".

Ta c6 dinh nghia nhu sau:

Cho hai bién ¢c6 A va B.Khi d6 4, B 1a cic tap con ctia khong gian mau Q. Pat D=ANB, tacéo D
12 mot bién 6 va dugc goi 1a bién cb giao ca hai bién cd 4 va B, kihiéula AN B hay AB.

Chii y: Xét mot két qua thuan loi B cho biéncd D, tirc1a feD. Vi D=ANB nén fc A va BeB.
Noi cach khac, B 1a mot két qua thuan lgi cho ca hai bién c6 4 va B. Diéu d6 co nghia la c hai bién c6
A va B cung xdy ra. Vi vy, bién ¢ D c6 thé phat biéu dudi dang ménh dé néu sy kién 14 “Ca 4 va B
cung xay ra”.
Vidu 2. Mot hop c6 52 chiéc thé cung loai, mdi thé duogc ghi mdt trong cac $6 1,2,3, ..., 52; hai thé
khéc nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rut ngau nhién 1 chiéc thé trong hop. Xét bien co 4: “So6 xuat hi¢n
trén thé duoc rat ra 1a so6 chia hét cho 3” va bién co B: “So xuat hién trén thé duoc rut ra la s6 chia hét cho
4. Viét cac tap con cua khong gian mau twong tng voi cac bién ¢b 4, B, ANB .

Loi giai
Taco A={3;6;9;12;15;..;48;51}; B = {4;8;12;16;20;...;48;52} ; AN B ={12;24;36;...;48} .

Luyén tap 2. Gieo ngau nhién mdt xuc xac can doi va dong chat hai lan lién tiép. Xét cac bien co:
A: “So cham xuat hién ¢ lan thir nhat 1a s6 18” va B: “S6 cham xuat hién & lan thir hai 1a so 1€”.

Phat biéu bién ¢6 4N B dudi dang ménh dé néu su kién.

Loi giai
Bién c0 giao cua hai bién ¢ 4va B la: ""Sau khi gieo ngau nhién mot xuc xac can doi va dong chat hai
lan 1ién ti€p, sO cham xuat hi¢n ¢ 1an thir nhat 1a s6 chan va s6 cham xuat hi¢n ¢ lan thir hai 1a so 1¢".
3. Bién co xung khac
HD3. Xét phép thur “Gieo ngau nhién mét xuc xac can doi va dong chat hai lan lién tiép”.

Goi Q 1a khong gian mau cta phép thir d6. Xét cac bién cb:

Ban word dé va 10i giai vui long 1h Zalo: 0834332133




BAI GIANG TOAN 11-CANH DIEU WEB: Toanthaycu.com@

A: “S6 cham xuat hién ¢ 1an gieo thtr nhat 14 s6 187
B: “Sb cham xudt hién & 1an gieo thir nhat 14 sé chin”.
a) Viét cac tip con 4, B cua khong gian mau Q tuwong Gng véi cac bién cb 4, B.
b) Tim tap hop AN B.
Loi gidi

a) A = {1; 3, 5}; B = {2; 4; 6}.
b) ANB=¢

Ta c6 dinh nghia sau:

Cho hai bién ¢6 4 va B. Khi d6 4, B 1a cac tap con ciia khong gian mau Q. Néu ANB = thi A va B
goi 14 hai bién cb xung khic.

Chit y: Xét mot két qua thuan loi ¥ chobiéncd 4, tic1a y€ 4. Vi ANB=C nén ye¢ B, thcla y
khong 13 mot két qua thuan loi cho bién c¢b B. Do d6, hai bién cb 4 va B xung khic khi va chi khi néu bién
c0 nay xay ra thi bién co0 kia khong xay ra.
Vidu 3. Tung mot dong xu can dbi va ddng chat hai lan lién tiép. Xét cc bién cb:
A: “Déng xu xuét hién mat S & lan gieo thu nhét”;
B: “Pdng xu xuat hién mit N ¢ 1an gieo thi nhat”.
Hai bién c6 trén c6 xung khic hay khong?
Loi gidi
Ta thiy: A={SS,NN};B={NS,NN}.
Suyra ANB=@. Do d6, A va B 1 hai bién ¢ xung khic.
Luyén tip 3. Gieo ngiu nhién mot xtc xdc can dbi va déng chat hai 1an lién tiép. Hai bién c¢6 sau c6
xung khac khong?
A: “Téng s6 chdm trong hai 1an gieo nho hon 57
B: “Tdng s6 cham trong hai lan gieo 16n hon 67;

Lo gidi
Co A= {2;3; 4}; B={7;8 9, 10; 11; 12} = AnB=0.

Vay 4 va B 1a hai bién c6 xung khic.
4. Bién cb doc lap
HP4. Tung mot dong xu cin ddi va dong chat hai 1an lién tiép. Xét cac bién cd:
A: “Déng xu xuét hién mat S & lan gieo thu nhét”;
B: “Pdng xu xuat hién mit N & lan gieo thir hai”.
Dbi véi hai bién cd 4, B, hiy cho biét mot két qua thuan 1oi cho bién cb nay c6 anh huong gi dén xac
xudt x4y ra cia bién ¢ kia hay khong.
Loi gidi

Mot ket qua thudn 1oi cho bién cd nay khong l1am dnh hudng dén xac suat xdy ra cua bién co kia .

Ta c6 dinh nghia sau:
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Cho hai bién c6 4 va B. Hai bién ¢0 4 va B dugc goi la doc ldp néu viéc xay ra hay khong xay ra cua bién
c0 nay khong lam anh hudng dén xac suat xay ra cua bién co kia.

Chu y: Néu 4, B 1 hai bién cb doc 1ap thi mdi cap bién cb sau cling doc lap: 4 va E; A va B; A va B.
Vidu 4. Mot hop co 3 qua bong mau xanh, 4 qua bong mau do; cac qua bong co kich thude va khoi
lwong nhu nhau. Liy bong ngdu nhién hai 1an lién tiép, trong d6 mdi lan l1dy ngau nhién mot qua bong
trong hop, ghi lai mau cua qua bong 1ay ra va bo lai qua bong d6 vao hop. Xét cac bién cb:
A: “Qua bong mau xanh dugc 1iy ra ¢ lan thir nhat”;
B: “Qua bong mau d6 duoc 1y ra ¢ 1an th hai”.
a) Hai bién ¢b 4 va B c6 doc 1ap khong? Vi sao?
b) Hai bién ¢6 4 va B ¢6 xung khic khéng? Vi sao?
Loi giai
a) Trudc hét, bién cd B xay ra sau bién ¢b 4 nén viéc xay ra hay khong xay ra ctia bién c¢6 B khong
lam anh huéng dén xac suat xay ra ctia bién cd 4.

- , r ’ A 5 (94 A 1t A A 5 M 4 ’ A 5 (94 A 1t A
Mat khéc, ta c6: xac suat cua bién co B khi bién c6 A4 xdy ra bang 7; x4c suat cua bién c6 B khi bién

; 4 . A
cO A khong x4y ra cling bang 7 Do d6 vi¢c xay ra hay khong xay ra cia bién c6 4 khong lam anh

hudng dén xéc suét xay ra cua bién cd B. Vay hai biéncd 4 va B 1a doc lap.
b) Ta thiy két qua (xanh ; d6) 1a két qua thuan loi cho ca hai bién cd 4 va B. Vithé 4 va B

khong 1a hai bién c¢6 xung khac.

Luyén tap 4. Gieo ngau nhién mot xtc xdc can dbi va ddng chat hai lan lién tiép. Hai bién cd sau c6
xung khéc khong?

A: “S6 cham xuat hién & lan gieo thir nhét 13 s6 nguyén t6”;

B: “Sb cham xudt hién & 1an gieo thir hai 1a hop s6”.

Hai bién ¢ 4 va B ¢ doc lap khong? Co xung khic khong? Vi sao?

Lo gidi
Taco A = {2;3; 5}; B= {4; 6}

= Bién cd 4 va B la hai bién c6 doc 1ap véi nhau. Diéu nay c6 nghia la xay ra bién c6 4 khong dnh
huong dén xéac suat xay ra ctia bién c6 B, va nguogc lai. Viéc gieo xuc xac can doi va dong chat 1a mat
qué trinh doc 1ap va khong lién quan dén nhau.

—Bién ¢d 4 va B 1a hai bién c6 xung khic vi ANB=D

1. Cong thirc cong xac suat

] o . Lz . . .
C}Chon ngau nhién mét s6 nguyén duong khong vuot qua 20. Xét bién co 4 : "So6 duogc viét ra la so
chia hét cho 2 " va bién ¢d B : "Sb duge viét ra 12 s6 chia hét cho 7".

a) Tinh P(4),P(B),P(AUB) va P(ANB).

b) So sanh P(4 U B) va P(4)+P(B)—-P(ANB).

Loi gidi
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Co A= {2; 4; 6; 8, 10; 12; 14; 16; 18; 20}, B={7; 14}

20 2 20 10 20 20

C6 P(AU B) = P(A)+ P(B)— P(A B)

Ta c6 dinh 1y sau: Cho hai bién ¢c6 4 va B.Khi d6 P(4U B)= P(A4)+ P(B)—P(ANB).

Néu hai bién c6 4 va Bla xung khic thi AnB=Q ,suyra P(4ANB)=0 .

Vi thé, ta c¢6 hé qua sau:

Hé qua: Néu hai bién c¢6 4 va B 1a xung khic thi P(4U B)=P(4)+P(B).
Vi du 5 Chon ngau nhién mét s6 nguyén duong c6 hai chir s6. Xét bién cd A : "S6 dugc viét ra 1a s6 chia
hét cho 8 " va bién ¢ B : "Sb duogc viét ra 1a s6 chia hét cho 9 ". Tinh P(4U B)
Loi giai
Trong 90 s6 ¢0 hai chit s, c6 11 sb chia hét cho 8, c6 10 sb chia hét cho 9 va ¢6 1 sd chia hét cho ca 8 va
9. Vi thé, ta c6: P(4) = H,P(B) = &,P(A NB)= €
90 90 90
11 10 1 20 2
Vay P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANnB)=—+———=—=—.
ay P( )()()()909090909
Vidu 6 Mot hop co 12 chiéc thé cung loai, mdi thé duogc ghi mdt trong cac sb 1,2,3,...,12; hai thé khac
nhau thi ghi hai s khac nhau. Rat ngiu nhién mot chiéc thé trong hop. Xét bién ¢ 4 : " S6 xuit hién
trén thé duge rat ra 1a s6 chia hét cho 3" va bién ¢d B : " SO xuét hién trén thé duoc rit ra 1a sb chia hét
cho 5". Tinh P .(AUB).
Loi giai
Khéng gian mau ctia phép thir trén c6 12 phan tir, tic 1a: n(Q)=12.
S6 cac két qua thuan lgi cho cac bién ¢d 4, B lan luot 1a n(4)=4,n(B)=2. Suy ra

P(A4) = n(4) :i:l,p(B): nB) 2 _1
n(Q) 12 3 n(Q) 12 6
Trong cac s6 1,2,3,...,12, khong co s6 nao chia hét cho ca3 va 5. Vithé 4, B 1a hai bién cb xung khéc.
Suy ra: P(AUB)=P(A)+P(B):%+%:%.

Luyén tap 5: Mot hop co 52 chiéc thé cung loai, mdi thé dugc ghi mdt trong céc $6 1,2,3,...,52 ; hai thé
khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rut ngau nhién mot chiéc thé trong hop. Xét bién c¢6 4 : "S6 xuat
hién trén thé duoc rit ra 1a sd chia hét cho 7" va bién ¢ B : "S6 xuét hién trén thé duoc rit ra 1a sd chia
hét cho 11". Tinh P (AU B).

Loi gidi
-C6 A4 = (7,14, 21, 28, 35, 42, 49}; B={11, 22, 33, 44} = ANB=0.

Pay 14 hai bién c6 xung khic. = P(4 U B) = P(4)+ P(B) =752+ 452 =1152
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2. Cong thirc nhin xic suit

HDP 6: Xét cac bién cb doc 1ap 4 va B trong Vi du 4.
a) Tinh P(4),P(B) va P(ANB).
b) So sanh P(4 N B) va P(A4)-P(B).

Loi giai
3 4 12
a)Cé P (A)==, P(B)=—, P(ANB)=—= .
) (4) 5 (B) 5 ( ) 25

b) Ta thdy P(4 B) = P(A).P(B).

Ta c6 dinh li sau:

Cho hai bién cd 4 va B.
Néu hai bién ¢ 4 va B 1a doc lap thi P(4n B) =P(4).P(B).

Chii y: Néu P(4N B) # P(A4)-P(B) thi hai bién cd 4 va B khong doc 1ap.
Vi du 7 Hai ban Hanh va Ha cung choi tro choi bén cung mdt cach doc 1ap. Mdi ban chi bén mot lan. Xac
suat dé ban Hanh va ban Ha ban trang bia lan luot 1a 0,6 va 0,7 trong lan ban cua minh. Tinh xac suat cua
bién ¢co C : "Ban Hanh va ban Ha déu ban triing bia"
Loi giai
Xét bién c¢6 A4 : "Ban Hanh bin tring bia", ta c6: P(4)=0,6.
Xét bién cb B : "Ban Ha ban trang bia", ta c6: P(B)=0,7.
Ta thdy A, B 14 hai bién ¢6 doc 1ap va C = AN B. suy ra:
P(C)=P(A4)-P(B)=0,6-0,7=0,42.

Luyén tap 6. Mot xudng san xuit co hai may chay doc 1ap véi nhau . Xéac suat dé may I va may II chay
t6t 1an luot 13 0,8 va 0,9. Tinh x4c sudt cua bién cd C : "Ca hai may cua xudng san xuit déu
chay t6t".

Loi giai
Theo dé bai, ta thiy hai bién ¢ 4 va B 1 hai bién c¢6 doc lap.

P(C) = P(A).P(B)=0,8.0,9=0,72

Vi du 8:Hai ban Trung va Diing cua 16p 11A tham gia giai bong ban don nam do nha truong t6 chic. Hai
ban d6 khong cung thuoc mdt bang dau loai chi chon mot nguoi vao vong chung két. Xac suat lot qua
vong loai dé vao chung két cua Trung va Diing lan luot 1a 0,8 va 0,6. Tinh xac suat ctia bién c6 sau:

a) A : "Ca hai ban lot vao chung két ".

b)B :"Coit nhéat mot ban lot vao chung két "

¢)C :" Chi c6 ban Trung lot vao vong chung két .

Loi gidi

Xét cac bién cd E : "Ban Trung lot vao vong chung két" va G : "Ban Diing lot vao vong

chung két".

Tir gia thiét, ta suy ra E, G 1a hai bién ¢ doc lap va P(E)=0,8;P(G)=0,6.

a)Do A=ENG nén P(4)=P(E)-P(G)=0,8-0,6=0,48.

b) Tathdy B=E UG, suy ra
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P(B)=P(EUG)=P(E)+P(G)-P(ENG)=0,8+0,6—0,48=0,92.
¢) Xét bién ¢ d6i G cua bién cd G . Tathdy P(G)=1-P(G)=1-0,6=0,4 va E,G 1a hai
bién cb doc lap. Vi C = ENG nén P(C)=P(E).P(G)=0,8.0,4=0,32.

1. Tinh x4c suit ciia bién c6 bang phwong phap t6 hop
Vi du 9. Mot doi van nghé c6 4 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nit. Gido vién phu trach doi muén chon ra
mot ddi top ca gom 3 hoc sinh sao cho c6 cd nam va nit cung tham gia.
a) Gido vién phu trach ddi c6 bao nhiéu cach chon mot doi tép ca nhu vay?
b) Tinh x4c suét ctia bién ¢ H : "Trong 3 hoc sinh chon ra c6 ca nam va nit".
Loi gidi
Xét cac bién co:
H :"Trong 3 hoc sinh chon ra ¢6 cd nam va nit";
A : "Trong 3 hoc sinh chon ra c6 2 hoc sinh nam va 1 hoc sinh nt";
B : "Trong 3 hoc sinh chon ra ¢6 1 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nit".
Khido H=A4AUB va AnB=0.
Do hai bién ¢ 4 va B 1a xung khic nén n(H)=n(A4)+n(B)
a) SO cac két qua thuan lgi cho bién ¢6 4 1a: n(4)=C;-C} = T30 g = 67330,
! !
%-%=4-10=40.
86 céc két qua thuan loi cho bién ¢6 Hla: n(H)=n(4)+n(B)=30+40=70.

4! 5!
L

86 céc két qua thuan loi cho bién ¢6 B 1a: n(B)=C,-C; =

Vay gido vién phu trach c6 70 cach chon mot doi tép ca nhu du dinh.
b) Poi vin nghé c6 9 hoc sinh. Mdi cach chon 3 hoc sinh trong 9 hoc sinh d6 1a mot t0 hop
chap 3 cua 9 phan tir. Do d6, khong gian mau Q gdm céc t6 hop chip 3 ciia 9 phan tir va

9!
")=C =5
Vay x4c suat ctia bién ¢b H 1a: P(H):%:;—Z:%
n

Luyén tip 7. Cho hai duong thang song song d,va d,. Trén d, lay 17 diém phan biét, trén d,
]y 20 diém phan biét. Chon ngau nhién 3 diém, tinh x4c suit dé cac diém nay tao thanh 3 dinh

cua mot tam giac.

Loi giai
Xét cac bién co:

H : "Ba dinh cua tam giac 1a 3 diém ctia ca hai duong thang d, va d,";
A: "Trong ba dinh ctia tam gidc c6 1 diém thudc d ,2 diém thudc d,";

B : "Trong ba dinh cua tam giac c6 2 diém thudc d ,1 diém thudc d,".
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Do hai bién ¢ 4 va B xung khic nén: n(H) = n(A)+n(B)

S cac két qua thuan lgi cho bién cd 4 1a: n(4)=C!7-C2 =3230

S6 cac két qua thuan lgi cho bién ¢b B 1a: n(B)=C) -C* =2720

S6 cac két qua thuan loi cho bién ¢6 H 1a: n(H)= n(4)+ n(B) = 3230 + 2720 =5950
Co n(Q)=C;" =7770

5950 85
7770 111

2. Tinh xdc suit ciia bién co bang cach sir dung so do hinh ciy

P(H)=

HP 7: Dé trang tri mot to gidy c6 dang hinh chit nhat, ban Thuy chia to gidy d6 thanh bén hinh chit nhat
nho béng nhau. Mdi hinh chit nhat nho dugce to béng mot trong hai mau xanh hodc vang. V& so dd hinh
cdy biéu thi cac kha ning ma ban Thuy c6 thé t6 mau trang tri cho t& gidy do.

Loi giai

Céac kha nang ban Thy c6 thé to

—

Hinh chir nhat nho 1 Hinh chir nhat nhd 2 Hinh chi¥ nhat nho 3 Hinh chi nhat nho 4

ZANEVANVANIVAN

Xanh Vang Xanh Vang Xanh Vang Xanh Vang

Vi du 10. Cau lac bo nghé thuat cia mot truong trung hoc phé thong gém hoc sinh cta ca ba khéi
10,11,12, mo6i khoi ¢6 5 hoc sinh. Chon ngau nhién 3 hoc sinh dé tham gia biéu dién. Tinh xac suat dé 3
hoc sinh duoc chon chi thudc hai khéi.
Loi giai

- Mdi cach chon ra ddng thoi 3 hoc sinh trong

cau lac bd cho ta mot td hop chép 3 cua 15 phén

ttr. Do d6, khong gian mau Q gdm cac t6 hop

chép 3 cua 15 phan tir va

15!

n(Q)=Cj= 311
- Xét bién ¢d 4 : "Chon dugc 3 hoc sinh chi thudc hai khéi".
So d6 hinh cdy biéu thi cac kha nang thuan loi cho bién ¢c6 A4 (Hinh 2).
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Chon 3 hoc sinh ( HS) chi & 2 khéi
..Mh..

)

Chon 1 HS lap 10
co 3 cach chon

L
Chon 1 HS lop 11
cd 3 edch chon

\

Chon 1 HS lép 12
cd 5 edch chon

VAN Z\ 7\
’/'\ f \‘ F\ f // ™ r\\ ™
Chon Chon Chon Chon Chon Chon
2 HS 16p 11 2 HS 16p 12 2 HS 1ép 10 2 HS I6p 12 2'HS 16p 10 2HS 16p 11
co C‘j2 eé Cj2 cé Cj2 i C’j2 ed C‘j2 co C’s2
cdchychon cdch chon cdch chon edch ehon cdch ¢hon cdch chon
ghic
" J \ L § \ \_ J
' ' N F' 1 ™) ' g
6 v cs ¥ cé cé c6 ¥ c6 °
5.07 =50 5.C2=50 5.0 =50 5.C; =50 5.02=50 5.7 =50
- 5 -
céch chon cdach chon cdach chon cach chon cdach chon cdch chon
L L A HL A L L
Hinh 2

Nhu vy, s6 két qua thuan lgi cho bién ¢ 4 1a: n(A4)=50.6=300.

Viy xac sudt cta bién cd 4 1a:
_n(4) _300_60
n(Q) 455 91

P(4)

Luyén tap 8.Mot hop cé 5 vién bi mau xanh, 6 vién bi mau dé va 7 vién bi mau vang. Chon ngau

nhién 5 vién bi trong hdp. Tinh xac suat dé 5 vién bi duoc chon cé di ba mau va s6 bi mau do bang
s6 bi mau vang.

Co n(Q) =Cj = 8568

Loi gidi

Xétbién cd A4: "Trong 5 vién bi ¢d 1 vién bi mau xanh, 2 vién bi mau vang, 2 vién bi mau do"

n(4)=C?.C?-C] =1575

Xét bién co B : "Trong 5 vién bi ¢ 3 vién bi mau xanh, 1 vién bi mau vang, 1 vién bi mau do"

n(B)=C3-C*-C7 =420

Vay xéc suat dé 5 vién bi dugc chon c6 di 3 mau va so bi mau do bang s6 bi mau vang

. 1575+420
la:

95

8568

408
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B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

| Dang 1: Xac dinh cac bién c6

Vi du 1. Gieo hai con xuc xdc can d&i va dong chat. Goi 4 1a bién cd “Tich s6 chdm xuat hién trén hai con
XUc xac 13 mot s6 18”, B 1a bién c6 “Téng s6 chdm xuat hién trén hai con xuc xac [a mét s6 chan”.
a) Hay viét tap hop mo ta bién cé 4B.

b) Hay viét tip hop mé ta bién c8 4B .
¢) H3y viét tap hop mo ta bién c8 4B .
d) Hay viét tap hop ma ta bién c8 4B .
e) Hay xac dinh cip bién 8 xung khip trong cac ciip bién cd 4 vaB; 4 vaB.
Loi giai
Goi Q la khéng gian mau.
Suyra Q= {(i;j) i, j :1;2;...;6}.
+(i.7)1a s6 1é khi va chi khi ca hai s6 i va jdéulaso lé.
+(i.j)1a s8 chan khi va chi khi it nhdt mét trong hai s6 i hodc j1a s6 chan.
«(i+j)1a s6 chan khi va chi khi hai s6 i,; déu la s& & hodc déu la s6 chan.
+(i + j)1a s8 |& khi va chi khi trong hai s6 i, j c6 ding mét s6 & va mot s6 chan.
a) Bién c8 4 ={(1;1);(1;3);(1;5):(3:1):(3:3)5(3:5):(5:1):(5:3):(5:5)}-
L1);(1:3);(1:5):(3:1)3(3:3)5(3:5):(5:1):(5:3)3(5:5); }
2:2);(2:4):(2:6):(4:2):(4:4):(4:6):(6:2):(6:4):(6:6) |
Bién c8 4B ={(1:1);(1;3):(1:5):(3:1):(3:3):(3:5)5(5:1):(5:3):(5:5)}
b) Bién c6 4=Q\ 4.
Bi€n 6 4B ={(2:2);(2:4);(2:6):(4:2)5(4:4);(4:6):(6:2);(6:4):(6:6)}.
c) Bién c6B=Q\B.
Bién c8 AB = .
(1,2);(1;4)5(1;6)3(251):(2:3)5(2:5)5(3;2)5(3;4)5(3:6);
(4;1)s(4s3);(4s5);(5;2);(5;4);(5;6);(6;1);(6;3);(6;5)}

e) ViANnB#J nén A4 vaB |a haibién c8d khdng xung khac.

Bién c6 B = {E

d) Bién C6E={

ViAnB=Q nén 4 vaB 3 hai bién c8 xung khic.

Vi du 2. M6t hop chira 30 qua cau cung kich thudc dwoc dénh s6 tir 1 d&n 30. Chon ngau nhién 1 qua
cau tir hoép. Goi 4 1a bién cd “S6 ghi trén qud cau dugc chon |a mot s6 1&”, B 13 bién cé “ S6 ghi trén
qua cau duoc chon 1a mét sé chia hét cho 5”.

a) H3y mo ta bing 1&i bién ¢ 4B .

b) Hai bién c¢6 4 va B c6 doc 1ap khong? Vi sao?

Loi giai

a) Bién c6 4: “S8 ghi trén qua cau duoc chon la mot s6 chan”.

Bi&n cd 4B : “ S8 ghi trén qua cau dwoc chon chia hét cho 107,

~ - ? Y s ~ ? - ~ \ 1
b) Néu Axay ra thi xac suat cua bién co B 1a 3

X T LLA ) S Y I SR |
Néu A khong xay ra thi xac suat cua bién c6 Bla 3

Vay 4 va B 13 hai bién c8 déc lap véi nhau.
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Dang 3: Quy tic cong cho 2 bién ¢ xung khac

1. Phwong phap
Cho hai bién c6 xung khac A va B. Khid6: P(AUB)=P(A)+P(B).
2. Vidu

Vi du 1: Mt 16p hoc 40 hoc sinh gdm cé 15 hoc sinh nam gidi todn va 8 hoc sinh ni* gidi. Chon ngau
nhién mot hoc sinh.Hay tinh xac suat dé chon dugc mdt nam sinh gidi todn hay mét nit sinh gidi ly

Loi giai
Goi A 13 bién ¢6 chon mdt nam sinh gidi todn va B 13 bién ¢8 chon mét nit sinh gidi ly thi A UB 13 bién
c6 chon mot nam sinh gidi todan hay mot nit sinh gidi ly.

Ta co P(A):—ls :E va P(B)z—8 :l A va B 13 hai bién c6 xung khac nén
40 8 40 5
31 23
P(AUB)=P(A)+P(B)=—+—=—
( )= P(A)+ P(B) st 20

Vi du 2: Chon ngau nhién 8 |4 bai trong c6 bai 32 1. Tinh xac suat dé dugc it nhat 3 14 gia.
Loi giai
Goi A 13 bién cd chon duwoc 3 14 gia va B 13 bién c6 chon duoc 4 14 gia thi A UB 1a bién ¢ chon dugc it
nhat 3 13 gia
C: 'ng N C: ‘Cgs
—q vaPB)=——=

32 32

Taco:P(A)=

A va B 13 hai bién c6 xung khac .

3 5 4 4
C4 'C28+C4 'Czs
8
32

Vay P(AU B) = P(A)+P(B)= =0,04

Vidu 3: M6t t6 cong nhan cé 5 nam va 6 nit. Can chon ngau nhién hai cdng nhan di thuc hién mot nhiém
vu mdi. Tinh xdc suat cGa bién cd “C3 hai cdng nhan dugc chon cung gidi tinh”.
Loi giai
S6 két qua chon duoc hai cong nhan bat ki la C;, =55
Goi A la bién c6 “Hai c6ng nhan dugc chon la nam”, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 A la C =10.
Goi B la bién c6 “Hai cong nhan duoc chon la ni”, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 B la C; =15.
Do dé AU B |a bién ¢ “Ca hai cdng nhan duoc chon cé cung giditinh”. Do A va B la hai bién c6 xung
_10.15_5
55 55 11
Vi du 4: Trén ké sach dang c6 4 cudn sach Toan va 5 cudng sach Van. Lan luot 18y xudng ngau nhién ba
cudén sach, tinh xac suat cta bién c6 “Ba cudn siach dwoc chon cung loai”.

khdc nén: P(AUB)=P(A)+P(B)

Lo gidi
S6 két qua chon duoc hai cudn sach bat ki la C; =84

Goi A la bién c6 “Ba cudn sach duoc chon la sach Toan”, s6 két qua thuén lgi cho biéncé A 1a C; =4

Goi B la bién c8 “Ba cubn sach dugc chon la sach Van”, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 B 1a C =10

Ban word dé va 10i giai vui long 1h Zalo: 0834332133




BAI GIANG TOAN 11-CANH DIEU WEB: Toanthaycu.com@
Do d6 AU B la bién c6 “Ca ba cudn sach dwoc chon cung loai”. Do A va B 13 hai bién ¢8 xung khac
nén:

4 10 1
P(AuB)=P(A)+P(B):a+g:g.

Dang 4: Quy tic cong cho 2 bién c6 bat ki

1. Phrong phap
Cho hai bién c6 A va B bét ki. Khi d6: P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB).
2. Vidu

Vi du 1 : Gieo mdt con xuc sac .Goi A 13 bién ¢ duoc sé chan va B 13 bién c6 dugc mdt bdi s6 cda 2.
Kiém lai rang : P(A UB)=P(A)+P(B)-P(AB)

Lo gidi
Tacd A=1{2,4,6},B=1{3,6}.Dodé AUB=1{2,3,4,6} va AB={6}
301 2 1 4 2 1
Vay P(A)=2==,P(B)===—;P(AUB)=—== va P(4B)=—
.»'()62()63()63()6
1 1 1 3+42-1 2
Suyra: P(A)+P(B)-P(AB)=—+———= =Z=P(4UB
y (A)+P(B)-P(4B) 5*37% p 3 ( )

Vi du 2: M6t 1&p hoc gdm 40 hoc sinh trong d6 ¢6 : 15 hoc sinh gidi todn, 10 hoc sinh gidi Ly va 5 hoc
sinh gi6i Toan 1an Ly.Chon ngiu nhién mét hoc sinh.H3y tinh xac suat dé& hoc sinh dé gidi toan hay gidi ly

Lo gidi
A 13 bién cé hoc sinh gidi toan
B la bién cé hoc sinh gidi ly
Ta c6 : AB la bién cé hoc sinh gidi todn va ly
AU B 13 bién c6 hoc sinh gidi todn hay ly
1 1 1 1
Tacé:P(A):—S:E;P(B):_Oz_;P(AB)=_:_
40 8 40 4 40 8
31 1 4 1
Vay P(AUB)=P(A)+P(B)~P(AB) =>4 ——~ =~ =~
'Y()()()()84882

Vi du 3: Trong mét thung phiéu béc tham tring thuwdng cé 30 1a phiéu dwoc danh sd thir ty tir 1 dén 30
. Ngudi ta rat ra tir thung phiéu mét 14 thdm bat ki. Tinh xdc suat cda bién ¢d “La tham rut duoc cé s6
th( tu chia hét cho 4 hoac 5”

Loi giai
Goi A la bién c6 “La tham rut duoc cd s6 th tu chia hét cho 4”.
N ~ , ~ > N . i N 7
T 1 dén 30 cé 7 két qua thuan lgi cho biéncd A, nén P(A):%'
Goi B 1a bién c6 “La tham rut dwoc cd so thir tu chia hét cho 5”.
6

T 1 dén 30 cé 6 két qua thuan lgi cho bién c6 B, nén P(B):%.

Mot s6 chia hét cho cé 4 va 5 thi n6 chia hét cho 20, tir 1 dén 30 c6 1 két qua, nén P(A.B)= ..

Vay P(AUB)zP(A)+P(B)—P(A.B):%+%+3_10:%_
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Dang 5: Quy tic nhan xac suat

1. Phvong phap

+ Néu 4 va B la hai bién c6 doc lap thi P(4B)=P(4).P(B).

+ Néu P(A4B)= P(A).P(B) thi4 va B la haibién c6 khong doc |ap.
2. Cacvidu
Vidu 1. Cho 4 va B 13 hai bién cé déc lap.
a) Biét P(A4)=0,6va P(B)=0,2. Hay tinh x4c suat cac bién c8 4B, 4B, AB va AB.
b) Biét P(4)=0,3va P(4B)=0,12. Hay tinh x4c suat cic bién c3 B, 4B va AB.

Loi giai
Vi hai bién ¢8 4 va Bla hai bién c6 ddclapnén 4 va B; A va B; A va B ciling doc |ap.

a) +P(4)=1-P(4)=0,4P(B)=1-P(B)=0,3.

«P(AB)=P(4)P(B)=0,6.0,2=0,12
+P(4B)=P(4)P(B)=0,40,2=0,08
-P(AE) = P(A)P(E) =0,6.0,8=0,48
+P(4B)=P(

(

b) P(Z):l—P A)=0,7.

.P(ZB) = P(Z)P(B) =0,7.0,4=0,28.
+P(4B)=P(4)P(B)=0,7.0,6=0,42.

Vi du 2. M6t xa th( ban Ian lvot hai vién dan vao bia. Xac suat ban khong tring dich cla vién th& nhat va
vién the hai lan lwgt 1a 0,2 va 0,3 . Biét rang két qua cac 1an ban ddc 1ap vdi nhau. Tinh xac suat cla cac
bién cé sau

a) “Ca hai lan ban déu khdng tring dich”.

b) “C3 hai lan ban déu trung dich”.

c) “Lan ban th& nhat khong tring dich, [an ban tha hai trang dich 7.

d) “Cé it nhat mot [an ban tring dich”.

L&i giai
Goi bién c6 4.: “ Lan ban th& i khéng tring dich” véi i=1,2.
Bi&n ¢ 4, : “ Lan bin tht i trung dich” véi i=1,2.
Tacd P(4)=0,2,P(4,)=0,3P(4)=0,8P(4,)=0,7.
a) Goi bién c8 4: “Ca hai lan ban déu khéng trung dich”.
Tacod A=A Ava 4; A, la haibién c6 doc lap.

= P(4)=P(4,).P(4,)=0,2.0,3=0,06.
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b) Goi bién ¢ B: “Ca hai lan ban déu tring dich”.
Tacd B=A A4,va A; 4, 1a hai bién c& doc 1ap.
= P(B)=P(4)).P(4,)=0,8.0,7=0,56.
c) Goi bién cd C: “Lan ban th& nhat khong trung dich, [an ban thi hai trang dich ”.
Tacd C=4 4, V3 4; 4, |2 hai bién c8 doc lap.
= P(C)=P(4).P(4,)=0,2.0,7=0,14.
d) Goi bién c8 D: “Cé it nhat mot an ban tring dich ”.
bi€n ¢c8 D: “Ca hai [an bin déu khéng trung dich”.
= D=A4= P(D)=P(4)=0,06.
= P(D)=1-P(D)=0,9.
Vi du 3. M6t chiéc xe mdy c6 hai déng co I va II hoat dong doc 1ap v&i nhau. Xac suat dé dong co I va
doéng co II chay tot twong ¢ng 1a 0,8 va 0,6. Bang cach sir dung so d6 hinh cay, hay tinh xac suat dé
a) Ca hai déng co déu chay t6t.
b) C3 hai dong co déu khdng chay tét.
c) Péng co I chay tét, dong co II chay khéng tot.

L& gidi
Kétqua Xdesual
IT chay tot I va IT chay tét 0,48
I chay 16t Iel .
. chay tot
0,8 II chay khong 16t " ) 0,32
1T khong chay (ol
i I khong chay tot
0.9 0,6 _» II chay tét gy 0,12

5 11 chay tot
khong chay tot chay to

0,
11 khong chay 16t I va IT khing chay 16t 0,08

Theo so d6 trén, ta ¢
a) Xac suat ca hai déng co déu chay t6t 1a 0,48.
b) Xac suat ca hai dong co déu khdng chay tét 1a 0,08.
c) Xac suat dong co I chay tét, déng co II chay khéng tét 1a 0,32.

Vi du 4. M6t tro choi ¢ xac suat thang mdi van 1a 0,2. Néu mot ngudi choi 10 van thi xac suat dé nguoi
nay thang it nhat mot van 1a bao nhiéu?

Loi giai
Goi A 13 bién cd "Ngudi dy thang it nhat mot van khi choi 10 van ",
A 12 bién ¢ "Ngudi dy choi 10 van ma khong thing van nao ca”.
X4c suat thua méi van 1a 1-0,2=0,8.

= P(4)=(08)".
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= P(4)=1-P(4)=1-(0,8)" =0,8926258176.

Vi du 5. M6t bénh truyén nhiém cé xac suat truyén bénh 1a 0,7 néu tiép xtc véi ngudi bénh ma khdng deo
khau trang; 13 0,2 néu tiép xtc véi nguwdi bénh ma khdong deo khiu trang. Tinh xac suat anh Binh it nhat
mot 1an bj 1ay bénh tir ngudi bénh ma anh tiép xtic d6 trong mai trudng hop sau.

a) Anh Binh ti€p xtc ngudi bénh 5 [an déu khong mang khau trang.

b) Anh Binh ti€p xtc ngudi bénh 2 1an, trong d6 cé 1 1an khdng mang khau trang va cé 1 1an mang khau
trang.

Loi giai
a) Goi bién c8 4: “Anh Binh it nhat mét [an bi 1y bénh khi tiép xic ngwdi bénh cd5 [an déu khdng mang

khau trang ”.

Bi€n c¢8 A: “Anh Binh khong bj 1ay bénh khi ti€p xdc ngudi bénh ¢35 Ian déu khdng mang khau trang

4

X4c suat nhiém bénh néu ti€p xuc véi ngudi bénh ma khong deo khau trang 13 0,7.
Xdc suat khéng bi nhiém bénh néu tiép xtc véi ngudi bénh ma khéng deo khau trang 13 1-0,7=0,3.
P(4)=(0,3) .
= P(4)=1-P(4)=1-(0,3) =0,99757.

b) Goi bién cd B: “ Anh Binh it nhat mot [an bj ldy bénh khi tiép xic ngudi bénh 2 an, trong d6 cé 1 1an
khéng mang khau trang va cé 1 lan mang kh3u trang ”.
Bi€n ¢ B: “ Anh Binh khong bi 1y bénh khi ti€p xtc ngudi bénh ca 2 Ian , trong d6 c¢6 1 [3n khdng
mang khau trang va cé 1 lan mang khau trang ”.
X4c suat nhiém bénh néu ti€p xtc véi nguwdi bénh ma khéng khau trang 13 0,2.

Xdc suat khéng bi nhiém bénh néu tiép xtc véi ngudi bénh ma deo khau trang 13 1-0,2=0,8.
P(B)=0,3.0,8=0,24.
= P(B)=1-P(B)=1-0,24=0,76.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Tung mot dong xu can dbi va dong chit hai 1an lién tiép. Xét cac bién cd: A: "Lan thir nhat xuat hién
mat ngua";
B : "Lan thtr hai xuat hién mat ngua";
C: "Ca hai 1an déu xuat hién mat ngua’;
D : "C6 it nhat mot 1an xuét hién mat ngua".
Trong hai bién ¢ C, D bién ¢ nao 1a bién c¢b hop ciia hai bién cd 4, B? Bién cb nao 1a bién cd giao cua
hai bién c6 4,B?
Loi giai
Bién c6 hop (4 va B): "Ca hai lan déu xuét hién mit ngira" . (C)1a két qua ctia viéc ghép lai hai bién

cd Ava B, tic la xdy racung liccad 4 va B.

Bién ¢ giao (4 giao B): "Cé it nhat mot 1an xuét hién mit ngira". (D)la két qua cua viéc giao cla

hai bién ¢ A va B, tic 1a it nhat mot trong A hodc B xay ra.
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Bai 2. Gieo ngdu nhién mot xtic xic can dbi va dong chit hai lan lién tiép. Xét cac bién cb:
A:"Sb chidm xudt hién & lan gieo thu nhét 16n hon 4";
B "S chdm xuét hién & lan gieo thtr hai nho hon 4";
C: "S6 chdm xuat hién & 1an gieo thir nhat nho hon 4"
Trong céc bién cb trén, hiy:
a) Tim cip bién cb xung khic;
b) Tim cdp bién c¢b doc lap.
Loi giai
a) Cap bién cd xung khic 1a 4 va C, vinéu 4 xayrathi C khong thé xay ra, va nguoc lai, néu
C xay ra thi 4 khong thé xay ra.

b) Cap bién cb doc 1ap 1a 4 va B, vi xay ra hay khong xay ra bién ¢ A khong anh huong dén
kha ning xay ra bién ¢cd B, va nguoc lai, xay ra hay khong xay ra bién ¢ B ciing khong anh
huong dén kha ning xay ra bién cd 4.

Bai 3. Chon ngau nhién mot so ty nhién co hai chir s6. Tinh x4c suat ctia bién c6 M : "S6 tu nhién c6 hai
chir so dugc viét ra chia hét cho 11 hoac chia hét cho 12 ",
Loi giai

Co n(Q)=90.

Xét bién ¢ A: "Sb tu nhién co hai chir 6 dugce chon chia hét cho 11". S6 két qua thuan g1 cho
biéncd 4 1a

9 1
n(A)=9=>P(A)=—=—
( ) ( ) 90 10
Xét bién ¢b B: "S6 tu nhién co hai chir sé duogc chon chia hét cho 12". S6 két qua thuén loi cho
bién cb
8 4
( ) ( ) 90 45
1 4 17
Vay P(M)=—+—=—.
i ( ) 10 45 90

Bai 4. Mot hop c6 12 vién bi ¢6 cung kich thudc va khdi luong, trong d6 ¢6 7 vién bi mau xanh va 5 vién
bi mau vang. Chon ngiu nhién 5 vién bi tir hop d6. Tinh xac sudt dé trong 5 vién bi duoc chon co it nhat 2
vién bi mau vang.
Loi giai
Co n(Q)=C), =792
Xét bién cb A : "Trong 5 vién bi dugc chon khong c6 vién bi mau vang nao".
=n(A)=Ci=21

Xét bién cb B: "Trong 5 vién bi dugc chon ¢6 1 vién bi mau vang, 4 vién bi mau xanh
=n(B)=C;.C; =175
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Xét bién c¢b M : "Trong 5 vién bi dugc chon co it nhét 2 vién bi mau vang".
Xét bién ¢b M : "Trong 5 vién bi duoc chon c6 nhiéu nhét 1 vién bi mau vang".
—\ 21+175 49 — 49 149

Co P(M)="———=—=P(M)=1-P(M)=1-—=—.

792 198 198 198
Bai 5. Hai ban Viét va Nam cung tham gia mét ki thi tric nghi¢ém moén Toan va mén Tiéng Anh mot cach
doc 1ap nhau. Dé thi ciia mdi mén gdm 6 ma dé khac nhau va cac mon khac nhau thi mi dé ciing khac
nhau. Dé thi duoc sip xép va phat cho hoc sinh mot cach ngéu nhién. Tinh xac suat dé hai ban Viét va
Nam c6 chung ding mot mé dé thi trong ki thi do.

Loi giai

s 9 5 ’ A A A \ \ A ~ FA 12 1 7 N LA A ~ FA ’ A
Gia st xac suat dé Viét va Nam chon cung mdt ma de la ﬁ , voi N la tong s6 ma de khac nhau. Vay
, A A A A ~ FA \ \ ~ A r 1 1 \ , A Ao . ,
xac suat dé Viét chon mot ma dé va Nam chon cung ma dé d6 la W , va xac suat dé ca hai chon ding
T U
madela — —
N N
11 1
6 6 36

P=
Bai 6. Trong mot chiéc hop c6 20 vién bi co cung kich thude va khéi lugng, trong d6 ¢6 9 vién bi mau do,
6 vién bi mau xanh va 5 vién bi mau vang. LAy ngiu nhién dong thoi 3 vién bi. Tim xéac suit dé 3 vién bi
liy ra c6 dung hai mau.

Loi gidi
Ta co: n(Q) =C;, =1140
Goi A 1a bién cb: "3 vién vi ldy ra c6 diing hai mau"

Khi d6 4 la bién c6: "3 vién bi lay ra c6 ding 1 mau hoac c6 ca ba mau"

Con(d)=(Cy-Cy-C1)+Cy +Co +C2 =384
()]s 3
= ( )_ nQ | 1140 95

D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul: Chohaibiéncé 4 va B. Biéncd “ A hoac B xay ra” dugc goi la

A. Bién c6 giao clia 4 va B. B. Bién c6 d6i cla A.

C.Bién c6 hop clia 4 va B. D. Bién c6 d6i clia B.
Lo giai

Chon C

Theo dinh nghta, bién cé “ 4 hodc B xay ra” dwoc goi la bién c¢d hop cla 4 va B.

Cdu2: Chohaibiéncé 4 va B. Biénc6 “Ca A4 va B déu xay ra” duwoc goi la
A. Bién c6 giao cla 4 va B. B. Bién c6 d6i clia A.
C.Bién c6 hop clia 4 va B. D. Bién c6 d6i cla B.
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Cau 3:

Cau4:

Cau 5:

Cau 6:

Loi giai
Chon A
Theo dinh nghta, bién c6 “Cad 4 va B déu xay ra” dwoc goi la bién c6 giao clla 4 va B.
Cho hai bién c& 4 va B. Né&u viéc xay ra hay khéng xay ra cla bién cé nay khdng anh huéng
dén xac suat xay ra cua bién c6 kia thi hai bién c6 4 va B duoc goi la
A. Xung khac véinhau. B. Bi&n c6 d6i clia nhau.
C. Doc lap vai nhau. D. Khong giao v&i nhau.

Loi giai
Chon C
Theo dinh nghia, néu viéc xay ra hay khéng xay ra cla bién c6 nay khong anh hudng dén xac

suat xay ra cQa bién cd kia thi hai bién c6 4 va B dugc goi la ddc lap véi nhau.

Cho A va B la hai bién c& doc |ap. Ménh dé nao dudi day ding?

A. Hai bién ¢c8 4 va B khong doc lap. B. Hai bién ¢8 4 va B khong doc lap.

C. Hai bién c¢6 4 va B doc lap. D. Hai biéncé 4 va AU B doc lap.
Lo gidi

Chon C

NEu A va B doc lap thi cac cip biéncd A va B, A va B, A va B ciing ddc lap.

Cau lac bd c& vua clia mot trudrng THPT ¢d 20 thanh vién & ba khéi, trong d6 khéi 10 cé 3 nam
va 2 nit, kh8i 11 c6 4 nam va 4 nit, kh6i 12 c6 5 nam va 2 nit. Gido vién chon ngiu nhién moét
thanh vién cda cau lac bd dé tham gia thi d4u giao hiru. Xét cac bién cé sau:
A: “Thanh vién dwoc chon la hoc sinh khéi 117;
B: “Thanh vién dwoc chon la hoc sinh nam”.
Khi d6 biéncé AU B la
A. “Thanh vién duoc chon la hoc sinh khéi 11 va la hoc sinh nam”.
B. “Thanh vién duoc chon la hoc sinh khéi 11 va khdng 13 hoc sinh nam”.
C. “Thanh vién duoc chon |a hoc sinh khdi 11 hodc 1a hoc sinh nam”.
D. “Thanh vién dugc chon khdng 13 hoc sinh khdi 11 hodc 1a hoc sinh nam”.
Lo giai
Chon C
Bién c6 AU B bao gém viéc chon thanh vién 13 hoc sinh khdi 11 hodc 1a hoc sinh nam.
Chon ngau nhién mot s6 tw nhién tir 1 dén 20. Xét cac bién c6 A4:“S6 dwoc chon chia hét cho
3”: B:“S6 duoc chon chia hét cho 4”. Khi d6 biéncé AN B la

A. {3;4;12}. B. {3;4;6;8;9;12;15;16;18;20}.
c. {12}. D. {3;6;9;12;15;18].

Lo gidi
Chon C

Cac phan tlr cha bién c6 AU B 13 s6 tu nhién tir 1 dén 20 théa man vira chia hét cho 3, vira
chia hét cho 4, tirc 1a s6 d6 chia hét cho 12.
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Mot hop cé 30 tdm thé duwoc danh s6 tir 1 dén 30. Ly ngiu nhién mot tdm thé tir hdp. Xét cac
bién cé sau:

P “S8 ghi trén thé duwoc 13y 1a sd chia hét cho 2”.

O “S6 ghi trén thé dugc lay |a sé chia hét cho 4”.

Khi d6 biéncé PN Q la

A. “S8 ghi trén thé duoc 13y la s6 chia hét cho 8”.

B. “S6 ghi trén thé dugc 13y la s6 chia hét cho 2”.

C. “S6 ghi trén thé dugc 1y 1a s6 chia hét cho 6”.
D. “S6 ghi trén thé duwoc 1ay |a so6 chia hét cho 4”.
Loi giai
Chon D
Bi€n c6 PN Q: “S6 ghi trén thé duoc Iy |a sé chia hét cho ca 2 va 4”, tirc 1a chia hét cho 4.
Hai xa thd tham gia thi ddu ban sing, moi ngudi ban vao bia cla minh mot vién dan mét cach
doc 1ap v&i nhau. Goi 4 va B lan lugt 1a cac bién c6 “Ngudi thi nhat ban tring bia”; “Nguoi
th( hai ban tring bia”. Khdng dinh nao sau day dung?
A. Hai bién ¢ A4 va B bang nhau.
B. Hai bién ¢ 4 va B d6inhau.
C. Hai biéncd 4 va B doc lap vdi nhau.
D. Hai bién c6 4 va B khéng déc lap véi nhau.

Lo giai
Chon C
Do hai xa thud thi ddu mét cach déc 1ap nén viéc xay ra bién c6 4 khéng dnh hudng dén viéc xac
suat xay ra bién cd B va nguoc lai, do d6 hai bién cd 4 va B doc lap vdi nhau.
Gieo mdt con xuc xac can d6i va dong chat hai lan lién ti€p. Xét cac bién cd sau:
P: “S6 cham xuat hién & ca hai lan gieo 13 s6 chan”;
O: “S6 cham xuat hién & ca hai lan gieo la s6 1&”;
R : “S8 chdm xuat hién & ca hai [an gieo khac tinh chan 1&”.
Khang dinh nao dudi day sai?
A. Hai bién c6 P va Q déc lap véinhau.
B. Hai bién cd P va R khdng ddc lap vdinhau.
C. Hai bién cd Q va R khong doc lap vdi nhau.
D. R la bién cé hgp clia P va Q.
Loi giai
Chon D
Bi&n cd hop cla hai bién cd P va Q 13 “S6 chdm & ca hai Ian gieo c6 cung tinh chan 18”, do d6
ménh dé & dap an D |a sai.
Cé hai hdp dung bi. Hop thir nhat c6 3 vién bi dd va 4 vién bi xanh. Hép thi hai ¢ 5 vién bi do
va 3 vién bi xanh. L4y ngau nhién mdi hdp maot vién bi. Xét céc bién ¢6 sau:

A: “Vién bi dugc |ay & hop thir nhat céd mau dé, & hdp thi hai cé6 mau xanh”;
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Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

B “Vién bi duoc |dy & hép thit nhat cd mau xanh, & hép thir hai cé mau do”.
Khi @6 hai biénc6é 4 va B 1a

A. Hai bién cd doc 1ap vdi nhau.

B. Hai bién cd bang nhau.

C. Hai bién c& ddi cha nhau.

D. Hai bién ¢6 xung khac.

Loi giai
Chon A
Viéc xay ra bién c6 A4 khéng dnh hudng dén xdc suat xay ra cla bién cd B nén hai bién cd nay

déc 1ap vdi nhau.

Cho A, B la hai bién c6 xung khac. Dang thirc nao sau day dung?

A. P(AUB)=P(A)+P(B) B. P(AUB)=P(A4).P(B)

C. P(AUB)=P(A4)-P(B) D. P(AnB)=P(A4)+P(B)
L& gidi

Chon A

Tacoé P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANB).
Vi 4, B la haibién c8 xung khdcnén ANB=¢.Twdésuyra P(AUB)=P(A)+P(B).

Cho hai bién c6 4 va B ¢6 P(A):%,P(B):i,P(AUB):%. Ta két luan hai biéncs 4 va B

la:

A. Poc lap. B. Khong xung khdc.  C. Xung khéc. D. Khéng rd.
Lori gidi

Chon B

Taco: P(40B)=P(4)+P(B)=P(4NB) nén p(4r5)=L =0

Suy ra hai biénc6 A va B |a hai bién c6 khong xung khac.

Cho A, B la hai bién c8 xung khac. Biét P(A)=l, P(AUB)=1. Tinh P(B).
5 3
A B. 5. ¢ 2. p. L.
5 15 15 15
Lori gidi
Chon C
A, B 13 hai bién ¢6 xung khac
P(AUB)=P(A)+P(B) :P(B)=1—1=3
3 5 15
Cho A, B la hai bién c6 xung khac. Biét P(A):l,P(B) =l. Tinh P(AUB)
3 4
A. l B. L C. l D. l
12 12 7 2
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Loi giai
Chon A
P(AuB):P(A)+P(B)=l
12
R s 1 3 | S Lew
Cau 15: Cho A4, B la hai bién co. Biét P = E' P= Z P= Z Bién c6 AU B la bién co
A. C6 xac suat bang % . B. Chac chan.
n 2 s s o PN 1
C. Khéng xay ra. D. Cé xdac suat bang § .
Loi giai
ChonB
A, B |a hai bién c6 bat ky ta luon c6: P(4UB)=P(A4)+P(B)-P(ANB) :%+%—%:1

Vay AU B la bién c6 chac chan.

Cau16: Mot hop dung 4 vién bixanh, 3 vién bi dé va 2 vién bi vang. Chon ngau nhién 2 vién bi. Tinh
xac suat dé chon dwoc 2 vién bi khac mau.
13

13 i
& .

A. P(X)= >

B. P(X) =%. C. P(Y)z%. D. P(X)=

Loi giai
Chon A

Goi A la bién ¢ "Chon duoc 2 vién bi xanh"; B |a bién ¢6 "Chon dwoc 2 vién bi d6", C la bién
c6 "Chon dugc 2 vién bi vang" va X 1a bién ¢ "Chon duoc 2 vién bi cung mau".

Tacéd X =AUBUC vacac bién cé 4,B,C ddi mot xung khic.

Do do, ta co: P(X)=P(A)+ P(B)+P(C).

2 2
ma: Py=S=Loppy =S - Lipoy=G o L
cz 6 cC 12 36
11 1 s
Vay P(X)= Lyt L2
Y P = o 36T 1

Bi€n ¢6 "Chon dugc 2 vién bi khac mau" chinh 13 bién ¢ X .
R — 13
Vay P(X)=1-P(X)=—.
18
Cau 17: Mot hop dung 40 vién bitrong dé c6 20 vién bi d6, 10 vién bixanh, 6 vién bivang,4 vién bi
trang. Ly ngau nhién hai bi, tinh xac suat bién c6 A : “hai vién bi cing mau”.

4 6 4 64
A. P(A):E. B. P(A)zﬁ. C. P(A)zE. D. P(A)zﬁ.
Loi giai
Chon D
Ta cé: |Q| =C;,
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Goi cac bién c8: D: “Idy dugc 2 bivién d8” ta cé: Q)] = C3, =190;
X: “Idy duoc 2 bi vién xanh” ta cé: [Q, |=Ch =45;
V: “ldy duoc 2 bi vién vang” ta cé: |Q,|=C; =15;
T: “ |4y duoc 2 bi mau tréng” ta co: |Q,|=C; =6.

Tacd D, X, V, T la cac bién ¢ d6i mot xung khdcva A=DU XUV UT

256 64

P(4)=P(D)+P(X)+P(V)+P(T) " s

Cau 18: Mot hop dung 10 vién bi trong d6 c6 4 vién bi dd, 3 vién bi xanh, 2 vién bi vang, 1 vién bi

trang. LAy ngdu nhién 2 bi tinh xac suat bién cd A: “2 vién bi cing mau”.
1 2 1
A. P(C)=—. B. P(C)==. C. P(C)=—. D. P(C)=—.
9 9 3
ChonB
Ta c6:n(Q) =C;,
Goi cac bién c¢d: D: “lay dugc 2 vién do”; X: “lay duoc 2 vién xanh”;
V: “lay dwoc 2 vién vang”
Tacd D, X, V 13 cac bién c6 ddi mot xung khicva C=DuU X UV
2 C: 1 10 2
P(C)=P(D)+P(X)+P(V)==+—"2+—=—==.
() ()()()54515459
Cau19: M6t Idp cb 60 sinh vién trong dé 40 sinh vién hoc tiéng Anh, 30 sinh vién hoc tiéng Phap va 20
sinh vién hoc ca tiéng Anh va tiéng Phap. Chon ngiu nhién mét sinh vién. Tinh x4c suat cla cac
bién c6 sinh vién dwoc chon khdng hoc tiéng Anh va tiéng Phap.

A. l B. l C. l D. Bl
2 3 6 6
Loi giai
Chon C

Goi A:"Sinh vién dugc chon hoc tiéng Anh";
B : "Sinh vién duoc chon chi hoc tiéng Phéap";

D : "Sinh vién dugc chon khéng hoc tiéng Anh va tiéng Phap ".

Ta co:
40 2 30 1 20 1
R6 rang P(A)=—==,P(B)=—=—va P(ANB)="—=—.
g()603()602()603
e 2 11 5
Tir d6 P(AUB) = P(A)+ P(B)—P(ANB)==4———==
32 3 6
va P(D)=P(Zﬁ§)=P(AUB)=1—P(AUB)=1—%=%
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Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cho tap X ={1,2,3,4,5}. Viét ngau nhién I&n bang hai s6 ty nhién, m&i s gdbm 3 chir s6 doi

mot khac nhau thudc tap X. Tinh xac suat dé trong hai s6 dé cé dung mét s6 co chir s6 5.

12 B. 12, ¢ 2 p. 2L,
25 23 25 23
Loi giai
Chon A

S6 cac s6 ty nhién cd 3 chit s6 ddi mot khac nhau thudc tap X 1a: 5.4.3=60.

Trong d6 s6 cac s6 khéng c6 mat chir s6 5 1a 4.3.2 =24 va s6 cac s6 cé mat chirs6 5 1a
60-24=36.

Goi A la bién ¢6 hai s6 dugc viét [én bang déu cé mat chit s6 5; B 1a bién c6 hai s6 dwoc viét
|én bang déu khéng cé mat chir s6 5.

R& rang A va B xung khac. Do dé 4p dung quy tac cdng xac suat ta co:

— C;6 C;é + C;4C;4 _E

NN T

Vay xac suat can tim la P=1—P(AUB)=1—£=£.
25 25

P(AUB)=P(4)+P(B)

Gieo hai hot stic sdc mau xanh va trang. Goi x 1a s6 nGt hién ra trén hot xanh va y 1a s6 nat hién

ra trén hot trang. Goi A |a bién c8 (x <y) va B la bién c8 5<x +y <8. Khidé P(AUB) co gia

tri la:
Al B.2 c.: D. ~
8 3 4 2
Loi giai
ChonD

Khéng gian mAau co 36 phan tur.

¢ ) ? 2 - ~ ‘36_6
SO phan twr cua bién cO A la 5 =15

Bign c6 B={(1;6);(6,1);(1;5);(5.1).(2:4)5(4.2):(2.5):(5,2):(3,3);(3.4);(4.3)}
Bién c0 giao A va B gdm cac phan to {(1;6);(1;5);(2;4);(2,5);(3,4)}

15+11-5 7

vay P=(AUB)= % "0

Gieo hai con stc sac xanh, d6. Goi x, y 13 s6 nat xuat hién ra hot xanh va dé. Goi A, B 13 hai bién
c6 sau day. A={(x;y)/x§y},B={(X;y)/3éx+yﬁ8}. Tim P(A UB)

a2 B. 2 ¢ D. >
24 72 36 6
Loi giai
ChonB
14 25 29
P(A)=—,P(B)=—,P(ANnB)=—=P(AUB)=—
(A) =1t P(B) =22, P(ANB) =2 = P(AUB) =2
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Trong mot I&p 10 cé 50 hoc sinh. Khi dang ky cho hoc phu dao thi ¢ 38 hoc sinh dang ky hoc
Toan, 30 hoc sinh dang ky hoc Ly, 25 hoc sinh ddng ky hoc ca Toédn va Ly. Néu cho ngdu nhién 1
hoc sinh cta |&p dé thi xac suat dé em nay khdng dang ky hoc phu dao mdn nao ca 1a bao nhiéu
A. 0,07 B.0,14 C.0,43 D. Két qua khac

Lo giai
ChonB
Goi A 13 bién ¢6 “hoc sinh ddng ky Todn”
Goi B la bién cé “hoc sinh dang ky Ly”
A N B “hoc sinh dang ky Toan, Ly”
A UBIa bién c6 “hoc sinh ¢6 dadng ky hoc phu dao”

38 30 25 43

P(AuB):P(A)+P(B)—P(AmB)=%+%—%_%

A UB la bién ¢6 “hoc sinh khéng dang ky mén nao cd”

P(m)zl—Q(AuB):%zo,M

Cho 4, 21 hai bién c6 doc Iap. Biét P(4) =, P(4B) =é. Tinh P(B)
AL B. L. ¢t D. >
36 5 9 36
Loi gidi
Chon C
A, B 1 hai bién c8 doc lap nén: (A B) = P(4).P(B) = é . %.P(B) & P(B) :g.
Cho A va B la 2 bién ¢4 dgc lap voinhau, P(A)=0,4; P(B)=0,3. Khi d6 P(A.B) bang
A.0,58 B.0,7 c.01 D. 0,12
Loi gidi
Chon D

Do A va B |3 2 bién c6 ddc lap véinhau nén P(AB)=P(A).P(B)=0,12
Trong mét ki thi c6 60% thi sinh d6. Hai ban A4, B cung du ki thi d6. Xac suat dé chi c6 mot
ban thi d6 la:
A. 0,24 . B. 0,36. C. 0,16. D. 0,48.
Loi giai
Chon D

Tacé: P(4)=P(B)=0,6= P(4)=P(B)=0,4

Xéc sust dé chi c6 mat ban thi d3 1a: P = P(4).P(B)+ P(4).P(B)=0,48.

Ban word dé va 10i giai vui long 1h Zalo: 0834332133



BAI GIANG TOAN 11-CANH DIEU WEB: Toanthaycu.com@

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

C6 hai hop duwng bi. HOp | ¢6 9 vién bi dwgc danhsé 1, 2, ..., 9. L4y ngau nhién moi hop mot
~ . oA v 7 ~ R~ « A . ~ T 2 ~ \ 3 s ~ R
vién bi. Biét rang xac suat dé lay dwoc vién bi mang s6 chan o hop Il la E Xdac suat dé lay duwoc

ca hai vién bi mang sé chan la:

A2 B. L. ¢t D. ..
15 15 15 15
Loi giai
ChonB

Goi X 13 bién c8: “Iay dugc ca hai vién bi mang s6 chan. “
Goi A 12 bién ¢6: “lay duoc vién bi mang s6 chan & hdp | “
1

=>P(4)= =3

c 9
Goi B la bién c8: “Idy dugc vién bi mang s6 chan & hop Il “P(B) = %
Ta thay bién cd A, B 13 2 bién cé ddc lap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta co:
43 1
=9 10°-15°
Hai ngudi doc 1ap nhau ném béng vao ré. Mbi ngwdi ném vao ré ciia minh mot qua bong. Biét

P(X)=P(AB)=P(4).P(B)

N (s 2 . . T T L TN S . Y,
rang xac suat ném bong trung vao rd cua tirng ngudi tvong ng la 3 va rE Goi A la bién co:

“C4 hai cing ném béng tring vao rd”. Khi d6, xac suat cta bién cd A |a bao nhiéu?

12 1 4 2
A. P(A)zg. B. P(A):Z—S. C. P(A)=4—9. D. P(A):E.
Loi giai
Chon D
Goi A la bién ¢8: “Ca hai cung ném bdng tring vao ré. “
Goi X Ia bién c6: “ngudi thit nhat ném tring ré” = P(X ) = %

Goi Y |a bién c6: “nguoi thi hai ném tring r6” = P(Y) :%.

Ta thay bién cd X, Y 1a 2 bién c6 ddc |ap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta co:

12 2
P(A):P(X.Y):P(X).P(Y):§.7:§.
Xac suat sinh con trai trong mdi an sinh 140,51 . Tim céc suat sao cho 3 [an sinh cé it nhat mot
con trai.
A. P(4)~0,88. B. P(4)~0,23. C. P(4)~0,78. D. P(4)~0,32.
Loi giai
Chon A

Goi A 12 bién c8 ba lan sinh cé it nhat 1 con trai, suy ra 4 1a xac suat 31an sinh toan con gai.
Goi B, la bién c6 lan thi i sinh con gai (i =1,2,3)

Suyra P(B,)=P(B,)=P(B;)=0,49
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Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Tacé: A= B NB,N B,
= P(4)=1-P(4)=1-P(B,)P(B,) P(B,)=1-(0,49) ~0,88.

Hai cau tha sut phat dén. M&i ngudi da 1 1an vdi xac suat lam bam twong ¢ng 1a 0,8 va 0,7.
Tinh xac suit dé cé it nhat 1cau thd lam ban.
A. P(X)=0,42. B. P(X)=0,94. C. P(X)=0,234.  D. P(X)=09.

Loi giai
ChonB
Goi A 13 bién ¢ cau thd th& nhat [am ban
B la bién c6 cau thu th hai lam ban
X 1a bién ¢d it nhat 1 trong hai cau thd lam ban
Taco: X =(4 mE)u(ZmB)u(AmB)
= P(X)=P(A).P(B)+ P(B).P(4)+ P(4).P(B) =0,94.
M6t cdp vo chdng mong mudn sinh bang duoc sinh con trai. Xac suat sinh dwoc con trai trong
mot [an sinh 13 0,51 . Tim xac suat sao cho cdp vg chéng dé6 mong muén sinh dugc con trai &
[an sinh thi 2.
A. P(C)=0,24. B. P(C)=0,299.  C. P(C)=0,24239. D. P(C)=0,2499.

Loi giai
ChonD
Goi A la bién cd: “ Sinh con géi & lan th& nhat”, ta cé:

P(4)=1-0,51=0,49.
Goi B la bién c6: “ Sinh con trai & [an th& hai”, ta c6: P(B)=0,51
Goi C |a bién cé: “Sinh con géi & lan th& nhat va sinh con trai & [an th hai”
Tacd: C=AB, ma A, B dbc lap nén ta co:
P(C) = P(AB) = P(4).P(B) = 0,2499 .

Ba ngudi cing ban vao 1 bia Xac suat d& ngudi thir nhat, thir hai,thir ba ban tring dich an luwot
13 0,8; 0,6;0,5. Xac suat dé cé dung 2 ngudi ban tring dich bang:
A. 0,24 . B. 0,96. C. 0,46. D. 0,92.

Loi giai
Chon C
Xac suat dé ngudi thit nhat, tht hai, thi ba ban tring dich [an luot 1a: P(4,)=0,8;
P(4,)=0,6; P(4,)=0,5
Xac suat dé cé dung hai ngudi ban tring dich bang:

P(4).P(4).P(4)+P(4).P(4).P(4)+P(4).P(4,).P(4)=0,46.

Gieo mot con suc sac can d6i va dong chat hai lan. Tinh xac suat sao cho téng sé cham trong hai
lan gieo 13 s6 chan.
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Cau 34:

Cau 35:

A. C

| w»n

1
"6
L& giai

W | —

1
>

Chon A

Ki hiéu A : "Lan dau xuat hién mat chdn chadm";

B : "Lan th( hai xuat hién mat chan cham ";

C: "Téng s6 cham trong hai [an gieo |1a chan".

Taco C=ABU AB . D& thdy ABva A4-B xung khic nén

P(C)=P(AB)+ P(4B)

Vi 4 va B doclapnén 4 va B ciing doc lap, do d6
11 11 1

P(C)= P(A)P(B)+P(A)P(B) = >3%355

Mot xa thu ban bia. Biét rang xac suat ban tring vong tron 10 13 0,2; vong 913 0,25 va vong 8 13
0,15. Néu tring vong k thi dwoc k diém. Gia st xa thi d6é ban ba phat sing mot cach doc lap.
Xa thu dat loai gi6i néu anh ta dat it nhat 28 diém. Xac suat dé xa th( nay dat loai gidi |a

A. ,00935 B. 0,0755 C. 0,0365 D. 0,0855

Loi giai
Chon A
Goi H I3 bién c6 “Xa thu ban dat loai gidi”. A; B; C; D 1a cac bién ¢8 sau.
A: “Ba vién truang vong 10”
B: “Hai vién trung vong 10 va mot vién trung vong 9”
C: “Mot vién trang vong 10 va hai vién triung vong 9”
D: “Hai vién trang vong 10 va mot vién trdang vong 8”
Cac bién c6 A; B; C; D 1a cac bién c6 xung khic tirtng d6i métva H=AUBUCUD
+ Suy ra theo quy tac cong mé rong ta cd P(H) = P(A)+ P(B)+ P(C)+ P(D)
Mat khac P(A)=(0,2).(0,2).(0,2) =0,008
P(B)=1(0,2).(0,2).(0,25)+(0,2)(0,25)(0,2)+(0,25)(0,2)(0,2) = 0,03
P(C)=1(0,2).(0,25).(0,25)+(0,25)(0,2)(0,25) + (0,25)(0,25)(0,2) = 0,0375
P(D)=(0,2).(0,2).(0,15)+(0,2)(0,15)(0,2)+(0,15)(0,2)(0,2) = 0,018
+Dodé P(H)=0,008+0,03+0,0375+0,018=0,0935

Ba ngudixathd A, A,, A, doclap vdinhau cung né sing ban vao muc tiéu. Biét rang xac suat
ban tring muctiéucla A, A,, A, twong (ng 13 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xdc suat dé cd it nhat mot

xa th( ban tring.
A. 0,45 B.0,21 C.0,75 D. 0,94

Loi giai
Chon D
Goi X 13 bién c&: “Khong cé xa thi nao bén trdng muc tiéu”.

Khi d6 P(X ) =P(A4).P(B).P(C)=0,3.0,4.0,5=0,14
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Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

— P =1-P(X)=0,94.

X4c suat ban trung muc tiéu ciia mot van dong vién khi bdn mot vién dan 13 0,6. Ngudi d6 ban
hai vién dan mét cach doc 1ap. Xac suat dé mot vién tring muc tiéu va mot vién treot muc tiéu

la

A. 0,45. B. 0,4. C.0,48. D. 0,24.
Loi giai

Chon C

Goi 4, la bién cd vién thit nhat trdng muc tiéu

Goi 4, 1a bién c6 vién thé hai trdng muc tiéu

Do A4,, A4, 13 hai bi€n c8 déc 1ap nén xac sudt d€ c6 mot vién trdng muc tiéu va mot vién trugt
muctiéuld p=p(4.4,)+p(44,)=p(4)p(4)+p(4)p(4,)=0,60,4+0,40,6=438.

Hai xa thd cung ban, méi nguwdi mot vién dan vao bia mot cach doc 1ap véi nhau. Xac suat ban
trang bia cda haixa thd [an lwot 13 %vé 1 . Tinh x4c suat cta bién c6 cé it nhat mot xa tha khéng
ban tring bia.

A C

1
)

Lo giai

|~

1
"3
Chon D

e e g . e s I 1
Xac suat dé xa thu th& nhat ban khéng trang bia la: 1—5 =5.
’ ~ ~ ? ’ Y 9 N ’ . \ 1 2
Xac suat dé xa thu th& nhat ban khong trung bia la: 1—5 =—
Goi bi€n c6 A:”Cé it nhat mot xa thi khdng ban tring bia ”.

Khi d6 bién cd A cé 3 khad nang xay ra:

+) Xac suat ngudi th&r nhat ban trang bia, ngudi thir hai khéng ban tring bia:

+) X4c sudt ngudi thir nhat khong ban tring bia, ngudi thi hai ban tring bia:

+) X4ac suat ca hai ngudi déu ban khong trung bia:
12 11 2

11
Khi d6 P(A) =~ "4~ —4—o=2,

23 23 23 3
Ba xa thu 4,, 4,, A4, doc lap vdi nhau cung nd sing ban vao muc tiéu. Biét rang xac sudt ban
trang muc tiéu clia 4, 4,, 4, twong ingla 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xac sudt dé co it nhat mot
xa th{ ban tring.
A. 0,45. B. 0,21. C. 0,75. D. 0,94.

Lo gidi

Chon D
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Goi 4;: “Xa thd thr i ban trdng muc tiéu” véi i =1,3.

Khi do Z “Xa thu th& i ban khéng tring muc tiéu”.

Tacs P(4,)=0,7=P(4)=0,3; P(4)=0,6= P(4,)=0,4; P(4,)=0,5= P(4,)=0,5.
Goi B: “Ca ba xa thu ban khong tring muc tiéu”.

V3 B:“cé it nhat mot xa thd ban tring muc tiéu”.

Tacé P(B)=P(4).P(4,).P(4)=0,30,40,5=0,06.

Khidé P(B)=1-P(B)=1-0,06=0,94.
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BAI TAP cUOI CHUONG IV
Cau 1. Nguoi ta tién hanh phong van 40 ngudi vé mot mau do so mi méi. Ngudi diéu tra yéu cau cho
diém mau 4o d6 theo thang diém 100. K&t qua duoc trinh bay trong Béng 16.

Nhém Tan sé Tan sé tich liiy
[50;60) 4 4
[60;70) 5 9
[70;80) 23 32
[80;90) 6 38
[90;100) 2 40
n=40
Bdng 16.
a) Trung vi clia mau sé liéu ghép nhdm trén gan nhat véi gia tri:
A. 74. B. 75. C.76. D. 77.
b) T& phan vi ciia m3u so liéu ghép nhém trén (1am tron két qua dén hang don vi) la:
A. O =71,0,~76,0,~78. B. 0,=71,0,~75;0,~78.
C.0,=70;0,=76;0,~79. D. O, =70;0,=75;0,=179.
c) Mét clla mau s6 lieu ghép nhédm trén trén (I1am tron két qua dén hang don vi) la:
A. 73. B. 74. C. 75. D. 76.
L&i giai

a) Trungvila: M, =70+(%)-10z 75 = Chon B.

b) O, :70+(%j.10z70, Q,=M,=75 = ChonD.

23-5

)M, =70+ ———>
223-5-6

j-10z75 = Chon C.
Cau 2. Chon ngiu nhién hai s6 khac nhau tir 21 s6 nguyén duong dau tién. Xac xuat dé chon duoc hai
s 6 tong la mat sd chan bang:
11 221 10
B

AL 2L c = D. L.
21 441 21 2

Chon C

C6 n(Q)=C;, =210.

DE hai s6 ¢é téng |a mdt s& chan la thi ¢ cac trudong hop sau:
TH1: C4 hai s6 |a s6 chan.

TH2: Ca hai s6 1a s6 1&.

Xét bién c6 A: "Ca hais6 la s6 chan". = n(A4)=Cy, =45
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Vay xdc suat dé chon duoc hai s6 cé téng 1a mot s& chan la:

Xét bién c6 B:"Ca hais6 las618". = n(B)=C; =55

45+55 10
210 21

Cau 3. Mau s6 liéu duwédi day ghi lai d6 dai quang dwong di chuyén trong mot tuan (don vi: kildmét) cta

40 chiéc 6 t6:
100 105 115 116 130 135 138 132 135 120
125 128 120 124 140 140 146 145 142 142
145 148 150 150 159 155 151 156 155 151
154 152 153 160 162 175 176 165 188 198

a) Lap bang tan sé ghép nhdm bao gém ca tan sé tich [Ty véi ndm nhém &ng v&i ndm nira khoang:
[100;120) ; [120;140); [140;160); [160;180); [180;200).

b) Xac dinh s& trung binh cong, trung vi, t& phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém trén.

c) M6t clia mau s6 liéu ghép nhédm trén |a bao nhiéu.

e Trungvila: M, :140+(

«0 120 =120+(

Lo gidi
Nhém T‘é‘:' 'I"‘a?\n S,,6
sO tich lay
[100;120) 4 4
[120;140) 15 19
[140;160) 14 33
[160;180) > 38
[180;200) 2 0

b) Trung binh congla: x =

10-4

110.4+130.15+150.14+170.5+190.2

=143

20-19

0, 1a: C6 0, = M, ~141

j-20=128

]~20z141

40
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30-19

0, la: Q3:140+( j-20:155,6

c) Mét clia mau s6 liéu la:
15-4

C6 nhém 2 1a nhém cd tan s6 16n nhat => M, =120+ ———
2.15-4-14

)20 ~138,3
Cau 4. Ban Diing va ban Hwong tham gia ddi van nghé cta nha trwong. Nha truong chon tir d6i van nghé
dé mét ban nam va mét ban nit dé€ 13p tiét muc song ca. Xac suat dugc nha trudng chon vao tiét muc
song ca cla Diing va Hwvong lan lwgtla 0,7 va 0,9.
Tinh xdc suét cha cac bién c6 sau:
a) A: “C3 hai ban duoc chon vao tiét muc song ca”;
b) B: “Cé it nhat mét ban duwgc chon vao tiét muc song ca”;
c) C: “Chi c6 ban Huong dugc chon vao tiét muc song ca”
Lo giai
a) P(A) =0,7.0,9=0,63.
b) Xét bién c6 D : "Diing khong dugc chon". P(D)=1-0,7=0,3

Xét bién c6 E : "Huong khong dugc chon". P(E)=1-0,9=0,1= P(B)=1-(0,3.0,1)=0,97
¢) P(C)=0,9-0,3=0,27.

Cau 5. Hai ban Mai va Thi cung tham gia mot ki kiém tra ngoai nglt mot cach doc |ap nhau. Xac suat dé
ban Mai va ban Thi dat tir diém 7 tr& |én 1an lwot 13 0,8 va 0,9.
Tinh xac suat cta bién c6 C: “Ca hai ban déu dat tir diém 7 tré 1én”.
Loi giai
P(C)=0,8.0,9=0,72.

Cau 6. Mot ngudi chon ngiu nhién 3 13 thu vao 3 phong bi da ghi dia chi sao cho médi phong bi chi chira
mot 1a thw. Tinh xdc sudt dé cé it nhat mot |14 thu dugc cho vao dang phong bi da ghi dia chi theo 13 thu
do.
Lo giai
Co n(Q):3!:6.

Cé bién cd A :"Cé it nhat mot |a thu dugce cho vao ding phong bi da ghi dia chi theo 1a thu d6".
Xét bién c6 A': "Khdng c6 Ia thu nao duoc cho vao dang phong bi d3 ghi dia chi theo |a thu dé" .
2 1 1 2
n(A)=21=2 = P(4)=2=> = P(d)=1--==.
() (1)=2=1 = p(ny=1-L22
Cau 7. Mot hop chira 9 qud ciu cd cung kich thwdc va khdi lvgng. Trong d6 cé 4 qua cdu mau xanh
danh s tr 1 dén 4, cd 3 qua cdu mau vang danh sd tlr 1 dén 3, c6 2 qua cdu mau do6 danh s6 tir 1
dén 2. L4y ngiu nhién 2 qua cau tir hdp. Tinh xac suat dé 2 qua cau duoc 1y vira khac mau vira khac sé.
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Loi gidi

Con(Q)=C) =36
Goi bién ¢ A4 : "2 qua cau duoc 13y vira khadc mau vira khac s6"
Khi d6 bién cd A’ :"2 qua cdu dugc lay cing mau hodc khac mau cung s6"
=>n(4)=C;+C;+C;+7=17
= p(4)="1

36
= P(A)=1-L -1

36 36

Cau 8. Ban An vé trén dat mot bang gébm 9 6 vudng nhu Hinh 3. Sau d6, ban An cdm 4 vién bi giéng

nhau dat ngau nhién vao 4 6 vudng trong bang dé. Tinh xac suat dé bat ki hang nao va cdt ndo clia bang
cling co vién bi.

Hinh 3
Khéng gian mau: n(Q)=C, =126.
Goi A 13 bién c6: “bat ki hang nao va cot nao clia bang cling cé vién bi”, khi d6 ta c6 bién c8 d8i: 4 : “cé
1 hang hodc 1 c6t khong cé vién bi”.
Goi B 13 bién c&: 1 hang khdng cé vién bi

Chon 1 hang trong 3 hang cé C3l cach.
e X&p 4 vién bivao 2 hang con lai cé C; cach.
= n(B)=C.-C}! =45 céch.
Goi C 13 bién cé: 1 cot khdng cé vién bi.
e Chon 1 cét trong 3 cft cé C; cach.
e X&p 4 vién bivao 2 cot con lai cd cg cach.
= n(C)=C\-C} =45 céch.

Ta cé: BN C = "1 hang khdng cé vién biva 1 cot khéng cé vién bi .

X X

X X

Chon 1 hang khéng c6 vién bi c6 C; cach.
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Chon 1 cdt khéng c6 vién bi c6 C; cach.

X&p 4 vién bivao 4 6 con lai ¢6 1 cach.

=n(BNC)=9.

= n(A)=n(B)+n(C)-n(BNC)=45+45-9=81.
- 81 5

Vay P(A)=1-P(4)=1-—=—.

W P4) ( ) 126 14

BAI TAP TONG ON

A. TRAC NGHIEM

Cau l:

Cau 2:

Cau 3:

Chon dap 4n thich hop dién vao ché tréng: “Mbi nhém s6 liéu gom mot sb gid tri cla mau s6
lieu dugc ghép nhém theo mot tiéu chi xac dinh cé dang ..., trong d6 a 1a dau mut phai, b 13
dau muat trai”.
A. [a;b].

B. [a;D). C. (a;b].

Loi giai

D. (a;b).

Chon B

Mbi nhom s6 liéu gdm mot s6 gia tri ciia mau so lieu dugc ghép nhém theo mét tiéu chi xac

dinh c6 dang [a;b), trong d6 a la dau muat phai, b 13 dau mut trai.

M3u s8 liéu (7') dugc cho dudi dang bang tan s6 ghép nhom sau:

Nhém [0:5) [5:10) [10:15) [15:20) [20:25)

Tin sé 12 20 5 14 7

Mau s0 liéu (T) c6 bao nhiéu s6 liéu, bao nhiéu nhém?
A. 58 s6 liéu; 5 nhom.
C. 5 s6 liéu; 58 nhom.

B. 24 s6 liéu; 6 nhom.
D. 6 s liéu; 24 nhéom.
Lo giai
Chon A
M3u s lieu (T') co:
12+20+5+14+7 =58 (s6 liéu).
5 nhom: [0;5);[5;10);[10;15);[15;20);[20;25)..

Cho mau s6 liéu vé thoi gian (phut) di tir nha dén trudng cla cac hoc sinh trong mot 16p 11 cla
mot trwong nhu sau:

[0:5)

Théi gian [5:10) [10:15) [15:20) [20:25) [25:30)

S$é hoc sinh 7 12 7 5 3 2

Cé bao nhiéu hoc sinh cé thoi gian di tlr nha dén trwong 1a 15 phat dén 20 phat?
A. 20. B. 15. C.5. D. 7.
Loi giai
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Chon C
Theo bang sé liéu, cé 5 hoc sinh cd thai gian di tir nha dén trudng la 15 phat dén 20 phut.

Cho mau s6 liéu ghép nhém vé chiéu cao (cm) clia cac hoc sinh nit trong khdi 11 clla mdt trudong

nhu sau:
Chidu cao | [145:150) | [150:155) | [155160) | [160:165) | [165170) | [170:175)
S$6 hoc sinh 20 45 34 27 15 4
Trong mau s6 liéu trén, tan s tich Ity cla nhém [160;165) la:
A. 99. B. 45. C. 126. D. 34.
Loi giai
Chon C

Tan sé tich Idy cia mot nhom 13 s6 s6 liéu trong mau s6 liéu cé gia tri nhé hon gia tri dau mat
phai cha nhom do.

Tan s8 tich Ity cia nhom [160;165) 1a 20+45+34+27=126.

Cho mau s6 liéu ghép nhém vé théng ké nhiét do tai mot dia diém trong 30 ngay, ta cé bang s6
liéu sau:

Nhiét 46 (°C) [18:21) [21:24) [24:27) [27:30)

6 12 9 3

S50 ngay

Nhiét d6 trung binh trong 30 ngay trén la:
A. 24(°C). B. 25,4(°C). C. 24,3(°C).

Loi giai

D. 23,4(°C).

Chon D
Gid tri dai dién ca mdi nhém s6 liéu 1a trung binh céng cta hai dau mut.

Ta c6 bang tan s6 ghép nhém theo gia tri dai dién ctia mdi nhém:

Nhém [18:21) [21;24) [24:27) [27:30)
Gia tri dai dién 19.5 225 255 28.5
Tén s6 6 12 9 3
Nhiét d6 trung binh trong 30 ngay trén la:
o 6.19,5+12.22,5+9.25,5+3.28,5 _ 23,4(°C).

30

Cho mau s8 liéu ghép nhém vé théng ké thoi gian chay 50 m ctia 20 hoc sinh, ta c6 bang s
liéu sau:
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Cau 7:

Cau 8:

Théi gian (gidy) [7.8:8.0) [8.0:8,2) [8.2: 8.4) [8.4: 8,6) [8.6; 8.8)
S4 hoc sinh 9 3 5 2 1
Tinh thoi gian chay trung binh cta 20 hoc sinh.
A. 8,31 giay. B. 8,13 giay. C. 7,13 giay. D. 7,31 giay.
Loi giai
ChonB
Gid tri dai dién ca mdi nhédm s6 liéu 1a trung binh céng cta hai dau mut.
Ta c6 bang tan s6 ghép nhém theo gia tri dai dién cia mdi nhém:
Nhom [7.8; 8.0) [8.0;8.2) [8.2; 8.4) [8.4;8.6) [8.6; §,8)
Gié tri dai dién 7.9 8.1 8.3 8.5 8.7
Tin <é 9 3 5 2 1

Thoi gian chay trung binh cta 20 hoc sinh la:

9.7,9+3.8,1+5.8,3+1.8,7
20

X =

=8,13 (giay).

Cho mau s6 liéu ghép nhdm vé théong ké thoi gian hoan thanh mot bai kiém tra tryc tuyén cla
100 hoc sinh, ta c6 bang s6 liéu sau:

[33:35) [35:37)

[37:39) [39:41) [4143) [43:45)

14 4

Théi gian (phiit)

Sé hoc sinh 4 13 38 27

Tinh mé&t clia mau s6 liéu trén. (K&t qua lam tron dén hang phan tradm).
A. 38,93. B. 38,39. C. 39,28.
Loi giai

D. 39,82.

ChonB

Nhém 3 (ng vai nira khoang [37;39) Ia nhém ¢ tan s6 I&n nhat véi u=37; g=2; n,=38

(VOi u, g,n, lan lugt la ddu mat trdi, do dai, tan s6 cdia nhém 3).
Nhém 2 cétansé n, =13; Nhom 4 cdtans6 n, =27.

Ta céd mot clia mau so lidu la:

M =37+[ 38-13

, — 2272 12=38,39.
2.38-13-27

Cho mau s6 liéu ghép nhém vé théng ké chiéu cao clia 35 cay bach dan trong rirng, ta cé bang

sO liéu sau:
Khoang chiéu cao () [6=55 7.0) [?=D; 7.5) [155 8.0) [& 0. 8.5)
S6 cay 6 15 11 3

M6t clia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a: (K&t qua 1am tron dén hang phan tram).
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Cau 9:

Cau 10:

A. 7,35. B. 7,34. C. 3,75.

Loi giai

D. 7,43.

Chon A

Nhém 2 (ng véi nira khodng [7,0; 7,5) 1a nhém c6 tan s I6n nhat voi u=7,0; g=0,5;
n, =15 (voi u, g,n, lan luot la dau mat trai, dé dai, tdn sé cia nhém 2).

Nhém 1 cé tan sd n, =6; Nhdm 3 coétans6 n, =11.

Ta céd mot clia mau so lidu la:

15-6
2.15-6-11

Mg:7,0+[

j.0,5:7,35.

Cho mau s6 liéu ghép nhém vé théng ké huyét ap cla 20 ngudi, ta cé bang sé liéu sau:

Huyét 4p (mmHg) [70:80) | [80:90) | [90:100) | [100:110) | [110:120) | [120:130)
S8 nowdn 4 2 3 6 3 2
Tim trung vi cia mau s& liéu ghép nhédm trén. (K&t qua lam tron dén hang phan tram).
A. 100,67 . B. 101,67. C. 101,76. D. 100,76 .
Loi gidi
Chon B
Ta c6 bang tan s6 ghép nhdm bao gbm cd tan s6 tich Ity nhu sau:
Nhém [70:80) | [80:90) | [90:100) | [100;110) | [110:120) | [120:130)
Tén sb 4 2 3 6 3 2
Tén s6 tich Iiiy 4 6 9 15 18 20
S6 phan tlr cia mau 13 n=20.Ta cé: z=?:10.

Ma cf, =9<10<cf, =15.Suy ranhdm 4 1a nhém d3au tién c6 tan sé tich Ity I&n hon hodc bang
10.

Xét nhém 4 lanhom [100;110) ¢ »=100; d =10; n, =6 (voi r;d;n, lan lugt la dau mut trai;
dd dai; tan s6 cha nhom 4).

Nhom 3 la nhém [90;100) c6 ¢f;, =9 (v6i ¢f, la tan s6 tich Iy cha nhom 3).

Ta c6 trung vi clla mau s6 lidu la:

M, =100+(¥).10=10L67.

Cho mau s6 liéu ghép nhém vé théng ké diém s6 (thang diém 20) cta 100 hoc sinh tham du ky
thi hoc sinh gidi toén, ta cé bang sé liéu sau:
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Cau 11:

Cau 12:

Didm [8:10) [10:12) [12:14) [14:16) [16:18) [18:20)
S6 hoc sinh 6 21 30 25 14 4
Tim t& phan vi tht ba cia mAau s6 liéu ghép nhém trén.
A. 15,44 . B. 13,29. C. 13,92. D. 14,54.
Loi giai

Chon A
Ta c6 bang tan s6 ghép nhdm bao gdm ca tan s6 tich Iy nhu sau:

Nhém [8:10) [10:12) | [12:14) | [14:16) | [16:18) | [18:20)

Tan sb 6 21 30 25 14 4

Tan s6 tich lny 6 27 57 82 96 100
~ N 2 ? x \ s .1

SO phan tir cia mau la n=100. Ta cé: 3%:%:75.

Ma cf, =57 <75<cf, =82. Suy ra nhdm 4 la nhém dau tién cd tan s tich Ity Idn hon hodc
bang 75.

Xét nhém 4 lanhém [14;16) c6 s=14; h=2; n, =25 (v6i s;h;n, lan luot la dau mat trai; do

dai; tan s6 cha nhom 4).
Nhom 3 la nhom [12;14) cb ¢f, =57 (voi ¢f, la tan s6 tich Ity cia nhém 3).
Ta c6 t& phan vi th&r ba cia mau s6 liéu la:

75-57

0, =14+( ).2:15,44.

Gia st A va B |a cac bién c6 lién quan dén mét phép thir cé moét s6 hitru han két qua déng kha
ndng xuat hién. Néu A va B xung khac thi cé bao nhiéu ménh dé sai trong cdc ménh dé sau?

(1. P(4.B)=P(4).P(B).

(). P(ANB)=P(4)+P(B).

(. ANB=2¢.

(V). ANB=¢.

A.3 B.4 C.2 D.1
Loi giai

Chon C

Hai xa thu cung ban vao bia. Xac suat ngudi thir nhat ban tring 14 80% . Xac suat ngudi thit hai
ban tring 1a 70% . Xac suat dé ca hai ngudi cung ban tring I3
A. 50% . B. 32,6%. C. 60% .

L&i giai

D. 56%,

Chon D
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Goi 4, 12 bién ¢8 ngudi thir i ban tring (i =1;2)

A 13 bién c8 ca hai ngudi cung ban tring. Lic d6: A= 4, N 4,.
Vi 4,, A4, lahaibién cd doc lap nén:

P(A)=P(4 NA4,)=P(4).P(4,)=0,8.0,7=0,56=56%.

3 hdp 4 cb 4 vién bi trang, 5 vién bi d4 va 6 vién bi xanh. Hop B c6 7 vién bi trang, 6 vién bi dé
va 5 vién bi xanh. Lay ngau nhién mdi hop mdt vién bi, tinh xac suit dé hai vién bi dugc 1ay ra
c6 cung mau.

A B. ¥ c. 38 D. ¥
135 135 135 88
Loi gidi
ChonB

Goi bién c8 A4 : “Hai vién bi dugc |y ra c6 cung mau”.

4 7

1518

5 6

1518
6 5

EYRTS

Lic dé: A=A WA, UAd, va 4, A,, A, 13 céc bién c8 xung khac nén:

A : “ Hai vién bi 14y ra mau tréng”. Lic d6: P(4,)=
A, : “ Hai vién bi 13y ra mau do”. Lic do: P(Az):

Ay: “ Hai vién bi 18y ra mau xanh”. Lic d6: P(4;)

44
P(A):P(A1)+P(A2)+P(A3):E.
X&c suat sinh con trai trong mot [an sinh 1a 0,51. Mot ngwdi sinh hai [an, méi [an mét con. Tinh
xac suat P dé ngudi do sau khi sinh 2 [an cé it nhat mot con trai.

p_ 2499 5 p_ 159 c p_SL o, p_ 2601

10000 " 10000 " 100 " 10000
Loi giai
ChonB
Goi X 13 bién c&: “ Sau khi sinh hai [an cd it nhat ngudi d6 sinh dwgc mot con trai”
A, 13 bién co: “ Ngudi d6 sinh dwge mot con trai [an thér nhat”
A, la bién c6: “ Nguoi d6 sinh dwgc mét con trai lan thi hai”
Khido X = AA, UAA, UAA,
7599

:>P(X)=P(Al)-P(E)+P(E)-P(AZFP(AJ-P(AJ—m

Hai xa thd bdn sing doc 1ap. Xac suat ban trung cla xa thd A 13 0,9 va xac suat ban tring clia xa
tha B 13 0,8. Hai xa thd mbi ngudi bdn mot vién dan. Tinh xac suat dé chi cé6 mot xa thd ban
trung bia.

A. 0,18 B. 0,72 C. 0,26 D. 0,98

Loi giai
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Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Chon C

Goi A va B 1a b&n ¢ xa thu A va xa th( B ban tring

Ta c6 Xac suét can tim la: P= P(ZBuAE) =0.08+0.18=0.26

C6 hai hop dung bi. Hop | cé 9 vién bi dugc danh s6 1, 2, ..., 9. L4y ngiu nhién mdi hop mot
.o G RV

vién bi. Biét rang xac suat dé lay dugc vién bi mang s6 chan o hop Il 1a E Xac suat dé lay duoc

ca hai vién bi mang s6 chan la

A.i. B.L. C.i. D.l.
15 15 15 15
Loi giai
ChonB

Goi X la bién c¢8: “lay dwoc ca hai vién bi mang s6 chan. “
Goi A 12 bién c8: “lay dugc vién bi mang s& chan & hop | “
C! 4
= P(A)=—=—.
c 9

s L - 2 LT 2 La 3
Goi B la bién c8: “Idy dugc vién bi mang s& chan & hop Il “ P(B) =70
Ta thay bién cd 4, B 1a 2 bién cd doc 1ap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta cé:
43 1
910 15
Hai ngudi ddc 1ap nhau ném béng vao ré. Mdi ngudi ném vao ré clia minh mét qua béng. Biét

P(X)=P(AB)=P(4).P(B)

rang xac suat ném bong trung vao rd cua tirng ngudi tvong ng la g va 7 Goi A la bién co:
“C4 hai cung ném béng trung vao r6”. Khi dd, xac suat cta bién c6 A4 1a bao nhiéu?

A. P(A)z%. B. p(A):zis. C. P(4)=—. D. P(4)==.

Loi giai
Chon D

Goi A4 1a bién c8: “Ca hai cung ném bdng tring vao ré. “

Goi X la bién c8: “ngudi thir nhat ném tring r6.“ = P(X )=

| —

Goi Y la bién c6: “ngudi thtt hai ném tring ré.“ = P(Y) =%.
Ta thay bién cd X,Y 13 2 bién c6 déc 1ap nhau, theo céng thirc nhan xdc suat ta co:

12 2

=373

Trong mét ki thi c6 60% thi sinh d6. Hai ban 4, B cung du ki thi dé. Xac suat dé chi c6 mot
ban thi d6 la:

A. 0,24. B. 0,36. C. 0,16. D. 0.48.

P(4)=P(XY)=P(X).P(Y)

Loi giai
Chon D
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Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Taco: P(4)=P(B)=0,6 = P(4)=P(B)=0,4

X4c sudt dé chi c6 mot ban thi d8 Ia: P = P(4).P(B)+ P(4).P(B)=0,48.
Ba ngudi cung ban vao 1 bia. Xac suat d& ngudi thir nhat, thit hai,th ba ban trang dich [an lugt
1a 0,8; 0,6; 0,5. Xac sudt dé cé ding 2 ngudi ban tring dich bang:
A. 0,24 . B. 0,96. C. 0,46. D. 0,92.
Loi giai
Chon C
Goi X la bién c8: “cé dung 2 ngudi ban trung dich “
Goi 4 la bién c8: “ngudi thit nhat ban tring dich “= P(4)=0,8; P(4)=0,2.

Goi B I bién c6: “ngudi tht hai ban tring dich “= P(B)=0,6, P(B)=0,4.

Goi C I bién c6: “ngudi thit ba bén tring dich “= P(C)=0,5, P(C)=0,5.
Ta thay bién cd 4,B,C la 3 bién cé ddc |ap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta co:
P(X)=P(ABC)+P(ABC)+P(ABC)=0,80,6.0,5+0,8.0,40,5+0,2.0,6.0,5=0,46.
Ba ngudi cung ban vao 1 bia Xac suat dé ngudi thir nhat, thir hai,th ba ban tring dich [an lugt
13 0,8; 0,6;0,5. Xac sudt dé c6 ding 2 ngudi ban tring dich bang
A. 0,24 B. 0,96. C. 0,46, D. 0,92.

Lori gidi
Chon C
Xac sudt dé ngudi thit nhét, thi hai, thir ba ban trung dich lan luot la: P(4,)=0,8;
P(4,)=0,6; P(4)=0,5
Xac suat dé cé dung hai ngudi ban tring dich bang:

P(4).P(4,).P(4,)+P(4).P(4)P(4)+P(4)P(4,).P(4)=0,46.

Trong mét ki thi c6 60% thi sinh dd. Hai ban A, B cung du ki thi d6. Xac suat dé chi c6 mot
ban thi dd 1a
A. 0,24. B. 0,36. C. 0,16. D. 0,48.
Loi giai
Chon D
Tacé: P(4)=P(B)=0,6 = P(4)=P(B)=0,4.

X4c sust dé chi c6 mot ban thi d8 la: P = P(4).P(B)+P(4).P(B)=0,48.

B. BAI TAP TU’ LUAN
Cau 22: Cho bang tan s6 ghép nhém s8 liéu théng ké chiéu cao clia 40 mau cay & mot vudn thuc vat (don
vi: centimét).

Nhom Tan sé
[30;40) 4
[40;50) 10
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[50;60) 14
[60;70) 6
[70;80) 4
[80;90) 2
n=40

a) Xac dinh s& trung binh cong, trung vi, t& phan vi ciia mau so liéu ghép nhém trén.
b) M6t clia mau sé liéu trén 1a bao nhiéu?

L& gidi
a)
Nhém Gia tri dai dién | Tan sé
[30;40) 35
[40;50) 45 10
[50;60) 55 14
[60;70) 65 6
[7080) 75 4
[80;90) 85
n=40

«* Tim gia tri trung binh
Gia tri trung binh ctia mau s6 liéu 13
_ 354+45.10+55.14+65.6 +75.4+85.2
X = 20 =555

% Tim trung vi
e Khoang chira trung vi [50;60)
20-14

Trung vi ca m3u s@ liéu 1a M, =50+ .10~54,29

¢ Tim t& phan vj
Nhém chira trung vi th&r nhat O, va nhédm chtra trung vi th hai O, lan luot la [40;50), [60; 70).
Khi dé:

10—4
=40+——.10=46

) 10

0, —60+29728 19-63,3

Vay t(r phan vi cia m3u s8 liéu 13 O, =46, 0, =54,29, O, =63,3.
» Tim mé6t
Nhém chira mét: [50;60)
M6t clla mau s6 liéu: M, = 50+i.10 ~ 53,3
4+38
Cau 23: MAu s6 liéu sau ghi lai can ndng ca 30 ban hoc sinh (don vi: kilogam)
17 40 39 40,5 42 51 41,5 39 41 30

40 42 40,5 39,5 41 40,5 37 39,5 40 41

38,5 39,5 40 41 39 40,5 40 38,5 39,5 41,5
a) Lap bang tan s& ghép nhdm cho mau s6 liéu trén cé tdm nhém ng véi tdm nira khoang

[15;20),[20;25),[25;30),[30;35),[35;40),[40;45),[45;50),[50;55).
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b) Xac dinh s& trung binh cong, trung vi, t& phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém trén.
c) M6t clia m3u s6 liéu ghép nhédm trén |a bao nhiéu

L& giai
a)
Nhém Gia tri dai dién | Tan sd
[15;20) 17,5
[20;25) 22,5 0
[25;30) 27,5 0
[30;35) 32,5 1
[35;40) 37,5 10
[40;45) 42,5 17
[45;50) 47,5 0
[50;55) 52,5 1
n=30
b)
56 trung binh cong: ¥ 17,5+32,5+37,5.10+42,5.17+52,5 _
30
Trungvi: O, =40+ 15_12.5 ~ 40,9
Trungvi O, va 0,
0, _354+1272 5 3775
0, =40+M.5z43,1
T& phanvi: 0, =37,75, 0, =40,9, 0, =43,1
c) M6t clia mau s liéu
M, =40+ ! S~41,5
7+17

Cau 24: Gieo m6t déng xu 2 [an lién tiép. Tinh xac sudt dé c6 mot [an 1t nglra.
L&i giai
Goi A 13 bién cd duoc 1an thi nhat nglra
B 1a bién cé lan 2 nglra
A va B la hai bién cé doc lap.
AB 13 bién c8 13n 1 nglra va [3n 2 sap
AB 12 bién c6 3n 1 s&p va [3n 2 nglra Xac suat dé mot Ian 1at nglra 13
P=P(A)xP(B)+P(4)xP(B) SENLINLIVE Y
2 2 2 2
Cau 25: Gieo 3 dong xu can ddi. Goi A 13 bién c6 cd it nhat mdt dong xu 1at nglra va B 13 bién ¢d ¢6
dung 2 déng xu 14t nglra.
a) Tinh xac suat dé co it nhat mét dg xu nglra.

b) Tinh P(4N B)
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Lo gidi
Gieo 3 d6ng xu thi khéng gian mau la

E = {NNN, NNS,NSN,SNN, NSS,SNS,SSN, S5S }

, v e e n e R . 7
a) Xac suat dé it nhat mot dong xu lat ngira la P(A) =1- g

0 | —

b) Ta ¢ P(B)z%.

A va B 13 hai bién c¢6 doc 1ap nén P(AmB)=P(A)-P(B)=%x§=%
Cau26: Cho P(A)=2/5P(B)=5/12va P(AB)=1/6.Hi2biéncd A va B co:
a) Xung khac hay khong?
b) Boc lap v&i nhau hay khéng?
Loi giai
a) ViP(AB)=é¢O nén A va B khéng xung khacl

2 5 1
b) Tacé P(A)xP(B)=—x—=—=P(4B
)aco()x()5X126 (4B)
Vay A va B la 2 bién c6 doc lap

Cau27: Cho haibiénc6 A va B biét P(A)=0,3;P(B)=0,5 va P(4nB)=0,1.

Tinh P(AuB),P(Z),P(E),P(AmB),P(AuB).
Loi giai
Tacé P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=0,3+0,5-0,1=0,7
Tacé P(4)=1-P(A)=1-0,3=0,7
P(B)=1-P(B)=1-0,5=0,5
P(4B)=1-P(AB)=1-0,1=0,9
P(4UB)=1-P(AUB)=1-0,7=0,3
Cau 28: Chon ngau nhién mot |4 bai trong c6 bai 32 13, tra 14 bai trong c6 bai va rut 13 bai khac.
a) Tinh xac suat dé hai 13 bai rut dwoc la |4 gia va 1a dam
b) Tinh xac suat trong hai |4 bai r dwoc khéng cé 1a co
Loi giai
Trong cd bai 3214 c6 4 1d gia va 4 13 dam.
Goi A 13 bién cd duoc 14 gia va B 13 bién c¢6 dwoc gid dam
RUt 1a bai thir nhat va tra lai vao c6 bai roi rut 14 thir hai nén hai biéncé A va B doc lap a)
1 1
P(AB):P(A)XP(B):ifxif:ixi:L
cocC 32 32 64

b) Trong c6 bai 32 14 ¢ 8 14 co.Do dd xdc suat rut dugc 2 13 co la
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Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

8.8 _1
32 32 16
N P R L1 . I 15
Vay xac suat dé 2 13 bai rut dugc khéng céld cola P :I_E:E

Mot binh dung 2 bi xanh va 4 bi do. Lan lwgt 18y mot bi lién ti€p 3 1an va mdi Ian tra lai bi d3 18y
vao binh.

a) Tinh xéc sudt dé duoc 3 bixanh

b) Tinh xac suat dé dugc 3 bi dé

c) Tinh xac suat dé dugc 3 bi khéng cung modt mau

Loi giai

a) P(A)=z><g><z=L

6 6 6 27

4 4 4 8
b P B =—X—X—=—
) P(B) =55 =27

, 1 8 1
Xa at d 3bict aula P(AUB)=P(A)+P(B)=—+—=—.
c) Xc suét duoc 3 bi cung mau la P(AUB)=P(A)+P(B) TRETRE

1 2
Vay P(C)=1--==.
3y P(C) 33

C6 3 chiéc hop. Hop A chira 3 bidd, 5 bitrang. Hop B chira 2 bi dd, 2 bivang. Hép C chira
2 bi dd, 3 bixanh. Lay ngau nhién mét hop roi 1ay mot bi tir hdp dé. Xac suat dé dugc mot bi
dé
Loi giai
L4y ngau nhién mot hop
Goi C, la bién co l1ay dugc hop 4
Goi C, la bién co ldy duoc hop B
Goi C;la bién co 1dy duoc hop C

Vay P(C)=P(C.)=P(C)) =3

Goi C 12 bién cd “ 18y ngiu nhién mdt hop, trong hop d6 lai Iay ngdu nhién mot vién bi va
dwoc bi dé ”. Xac suat can tinh la
E=(CNC)u(CNGC)u(CNC) = P(E)=P(CNC)+P(CNC,)+P(CNC,)

13 12 12 17
=+ S+ =

38 34 35 40
Ba cau thd sut phat d&€n 11m, moi ngudi da mot [an véi xac sudt lam ban twong rng 13 x, y va
0,6 (v&i x> y). Biét xac suat dé€ it nhat mot trong ba cau thd ghi ban la 0,976 va xéc suat dé
ca ba cau tha déu ghi ban 13 0,336. Tinh xac suat dé c6 ding hai cau thl ghi ban.

Loi giai

Goi A, 13 bién cd “ngudi thl i ghiban” véi i=1,2,3.

Ta c6 cac A, doc lap véinhauva P(4,)=x, P(4,)=y, P(4,)=0,6.
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Goi A |a bién co: “ Cé it nhat mot trong ba cau thd ghi ban”

B: “ Ca ba ciu thu déu ghi ban”

C: “Cé dung hai cau thu ghi ban”

Taco: A=A 4,4, = P(4)=P(4).P(4,).P(4)=0,40-x)1-y)

Nén P(A) =1—P(Z) =1-0,4(1-x)(1- ) =0,976

3 47
Suy ra 1—- 1- =— < —x—y=———(1).
yra(l-x)1-y) R AR (1)

Tuwong ty: B = A4.4,.4;, suy ra:
P(B)=P(4,).P(4,).P(4,)=0,6xy=0,336 hay la xy=% (2)

14

Xy =—
Y

Tw (1) va (2) ta co hé: , 8idi hé nay két hgp vdi x > y tatim dugc

x+y:§
x=0,8va y=0,7.
Taco: C= A A A, + A A A+ A A, A,
Nén P(C)=(1-x)y.0,6+ x(1—y).0,6 +xy.0,4=0,452.

Cau 32: M0t bai trac nghiém cé 10 cau hoi, mdi cau hoi cé 4 phwong an lya chon trong dé c6 1 dép én
dung. Gia st mdi cau tra 107 dung duoc 5 diém va mdi cau tra |16 sai bi trir di 2 diém. Mot hoc
sinh khéng hoc bai nén danh hd hoa mot cau tra I&i. Tim xac suat dé hoc sinh nay nhan diém
dudi 1.

Loi giai
.y oo g ) T TN . 3

Ta cé xac suat dé hoc sinh tra |0 cau dung la Z va xac suat tra loi cau sai la Z
Goi x 13 s6 ciu trd |&i ding, khi d6 s6 ciu trd Idisaila 10— x
S8 diém hoc sinh nay dat dwoc la: 4x—2(10—x) = 6x—20

R ) . A g . . 21
Nén hoc sinh nay nhan diém dudi 1 khi 6x-20<1< x<?
Ma x nguyén nén x nhan cdc gid tri: 0,1,2,3.
Goi 4, (i=0,1,2,3) la bién c8: “Hoc sinh tra 1oi dung i cau”

A 13 bién ¢b: “ Hoc sinh nhan diém dudi 1”
Suyra: A=A, UA UA A va P(A)=P(4)+P(4)+P(4,)+P(4)

li 3104 3 11‘3104
Ma: P(A,.):C{O.(Zj (Zj nén P(A):ZCI‘O.(Z] (Zj =0,7759.

i=0
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