TAi LIEU ON THI THPT QUOC GIA 2016

PHAN 1. KIEN THUC COBAN

A - KIEN THUC CO BAN

1. Chithg minh dwsng thing d song song mp (o) (d  (ct))

Céach 1.
Céch 2.
Céach 3.

Chtrng minh d//d"' va d'c («)

Chtrng minh d < (8) va (B)//(«)

Chtng minh d va () ciing vudng goc véi 1 duong thang hodc cting vudng goc véi 1 mit
phang

2. Chithg minh mp (o) song song véi mp ()

Céach 1.

Céch 2.

Chirng minh mp(a) chtra hai duong thang cat nhau cting song song véi (B) (Nghia la 2 duong
thang cit nhau trong mit ndy song song véi 2 duong thang trong mit phang kia)

Ching minh (a) va () cling song song véi 1 mét phang hodc cling vudng goc voi 1 duong
thang.

3. Chithg minh hai dutng thang song song:

Céch 1.

Céch 2.
Céach 3.

Céch 4.
Céach 5.

Céach 6.

Céch 7.

Hai mat phang (), (8) c6 diém chung S lan luot chira hai duong thang song song a va b thi
(@) n(B)=Sx/lallb.

(@ lla,ac(B)=(@n(f=blla

Hai mat phang cit nhau cling song song véi mot duong thang thi giao tuyén cua chung song
song voi dudng thang do.

Mot mat phang cit hai mat phang song song cho 2 giao tuyen song song

Mot mit phang song song vdi giao tuyén ciia 2 mit phang cit nhau, ta duoc 3 giao tuyén song
song.

Hai duong thang cling song song véi dudng thiang tha 3 hodc cling vudng goc Vi mot mat
phang thi song song véi nhau.

Str dung phuong phéap hinh hoc phang: dudng trung binh, dinh 1i Thales dao, canh déi tir giac
dac bict, ...

4. Chitng minh dutng thang d vuéng géc véi mdt phang ()

Céach 1.
Céch 2.

Céch 3.
Céch 4.
Céch 5.

Céach 6.

Chirng minh duong thang d vudng goc véi hai duong thang cit nhau nim trong (o).

Chang minh d ndm trong mot trong hai mat phang vudéng goc va d vudng goc voi giao tuyén
= d vubng g6c véi mp con lai.

Chuang minh d 12 giao tuyén cua hai mit phang cling vuéng goc véi mit thir 3.

Chuang minh duong thang d song song véia ma a L (a).

Puong thang ndo vudng goc vi mot trong hai mit phang song song thi cling vudng goc véi
mit phang con lai.

Chuang minh d 12 truc cta tam giac ABC nam trong ()

5. Chithg minh hai dutng thang d va d’ vudng goc:

Céach 1.
Céch 2.
Céach 3.

Ching minhd L (a) va (a) o d'.
Str dung dinh li 3 dudong vudng goc.
Chirg t6 goc gita d, d’ bang 90°.

6. Chithg minh hai mdl phdng (o) va () vudng goc:

Cach 1.
Céach 2.
Cach 3.
Cach 4.

Chtrng minh (&) > dvad L (B).

Chirng t6 gbc gitta hai mit phing () va () bang 90°.
Chtng minha// () ma (B) L a

Chtrng minh (&) // (P) ma (B) L (P)
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Chuyén dé: HINH HQC KHONG GIAN

B - CONG THUC CO BAN

I. TAM GIAC
L Twngidctlwﬁ’ng:
1 abc
® Sppec = > BC AH _EAB AC.sinA=—— R =pr =
1

@ SAABM :SAACM :ESAABC
® AG= % AM (G Ia trong tam)

2 2 2
@ Do dai trung tuyén: AM ? = AB ;AC _ BZ

® DPinh li ham s6 cosin: BC? =
b c

AB? + AC?-2AB.AC.cos A

Jp(p-a)(p- b)(p c)

® Dinh 1i ham s6 sin; —— = — — _=2R
sinA sinB sinC
2. Tam gidc déu ABC canh a:
(canh)’v3 a3
® SAABC = a = 4 a
® AH canh x+/3 _ a«/§
3 B
2 a3
AG=ZAH =2
© 3 3
3. Tam giac ABC vudng tai a:
® S e _Lpsac-Lanac
2 2
® BC? = AB? + AC?
® BA? =BH? +BC? @ CA?’=CH?+CB?
HB AB?
AH.BC = AB.AC —=
© @ HC AC?
AC . AC
sinB = @ SinB=——
© BC ® BC
4. Tam giac ABC vudng can tai 7
® BC=ABV2=AC\2 @ AB:AC:%

Il. TU GIAC

1. Hinh binh hanh:
Dién tich: S ,,., = BC.AH = AB.AD.sihnA B

2. Hinh thoi:

e Dién tich: S ,uep :%AC.BD = AB.AD.sin A

N
/[\

® HA? = HB.HC
AM :%BC
AC AB
tanB = cotB=———
® AB e AC

C

AN

Ip

/ A B
C
B

A
‘L >
C

e Dic biét: khi ABC =60° hoac BAC =120 thi c4c tam giac ABC, ACD déu.
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3.

5.

Hinh chi nhat: A
S scp = AB.AD

Hinh vuéng: B
e Diéntich: S 5., = AB’

e Duong chéo: AC = ABV2

Hinh thang: S ,zcp = (AD+ EC)AH .

I11.CAC HINH TRONG KHONG GIAN

L.

Hinh ldng tru:

@ Thé tich khdi lang tru:
@ Dién tich xung quanh:

® Dién tich toan phan:
Hinh chop:

® Thé tich khdi chop:

@ Dién tich xung quanh:

® Dién tich toan phan:

Hinh tru:
@ Thé tich khéi tru:

@ Dién tich xung quanh:

Hinh non;

@ Thé tich khdi non:

@ Dién tich xung quanh:

Hinh cdu:
@ Thé tich khdi cau:

® Dién tich mit cau:

V = Sy4,.Chiéu cao
Sxqg = Tong dién tich cdc mdt bén

Stp = qu + SZda’y-

V= %dey.Chiéu cao

Sxqg = Tong dién tich cdc mdt bén

Stp = qu + dey-

V =nR?l

S,q = 2mRlI

\Y zlnth
3

S, =7RI

\Y; —fnR3
3

S =4nR?

Ipb
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Chuyén dé: HINH HQC KHONG GIAN

C - VAI HINH THUONG GAP

HINH 1
Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh chir nhat (hoac hinh vuong) va

SA vudng goc véi day

HL.1 - Ddy, dutng cao, canh ddy, canh bén, mdt bén cida hinh chép

1. Pay: ABCD la hinh vuéng hoéc hinh chit nhat

2. Puwong cao: SA

Canh bén: SA, SB, SC, SD

Canh day: AB, BC, CD, DA

Mat bén: ASAB la tam giac vubng tai A.
ASBC la tam giac vudng tai B.
ASCD la tam giac vuéng tai D.
ASAD la tam giac vudng tai A.

o A~ w

HL1.2 - Goc giéa canh bén va day

1. GOc giita canh bén SB va mdt ddy (ABCD) bang c:

Taco: SA L (ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cua SB 1én (ABCD) la AB

. (SB.(ABCD)) - (SB.AB) ~SBA -a

2. GOc gia canh bén SD va mdt ddy (ABCD) bang c:

Taco: SA L (ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cua SD Ién (ABCD) la AD

. (5D, (ABCD)) - (55, AD) - SDA -

3. GOc gia canh bén SC va mdt ddy (ABCD) bing «:

Ta co: SA L (ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cia SC 1én (ABCD) 1a AC

. (SC.{ABCD)) - (SC.AC) - SCA -a

H1.3 - Goc gida canh bén va mdt bén:

1. Goc giira canh bén SB va mdt bén (SAD) béing a:
Ta co: AB L (SAD)
= Hinh chiéu ctia SB 1én (SAD) la SA

. (55.(6AD) - ($B.5A) - 85A ~a

2. GOC giita canh bén SD va mdt bén (SAB) béing a:

Ta co: AD L (SAB)
= Hinh chiéu cua SD 1én (SAB) la SA

= (S/EE\SA‘B)):(QE,S\A\):D/S\AZOL
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3. GOc gia canh bén SC va mat bén (SAB) bang c:
Taco: BC L (SAB)
= Hinh chiéu ciia SC 1én (SAB) 1a SB

. (SC.(5AB))=(SC.38) = BC o
4. Goc gidva canh bén SC va mdt bén (SAD) béing a:

Taco: DC L (SAD)
= Hinh chiéu cua SC 1én (SAD) la SD

 (SC.GAD)) - (SC.3) - 55~

H1.4 - GOc gida mdt bén va mak ddy:

1. G6c gifa mdt bén (SBC) va mdt ddy (ABCD) bang a:

Taco: BC LABtai B (?)
BC L SBtai B (?)
(SBC) N (ABCD) = BC

. ((5BC).(ABCD)) - (AB.3B) - SBA -«

2. GOc gida mdt bén (SCD) va mt ddy (ABCD) bang c:

Taco: CD LADtai D (?),
CD L SD tai D (?)
(SCD) N (ABCD) = CD

= ((SCD),(ABCD)) =(AD,SD)=SDA =

3. Gac gida mdt phang (SBD) va mét ddy (ABCD) bang a:

% Ddy ABCD la hinh chi nht:
Trong (ABCD), vé AH L BD tai H
= BD L SH (?)

= ((SBD),(ABCD))
 (AH,SH)=SHA =«
w Chiy: Néu AB < AD thi diém H ¢ gin B hon
Néu AB > AD thi diém H ¢ gan D hon

% Ddy ABCD la hinh vudng:
GoiO=AC N BD
= AO 1L BD (?)
= BD 1 SO (?)

= ((SBD),(ABCD))=(S0,A0) =SOA =«
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Chuyén dé: HINH HOC KHONG GIAN 6

HL1.5 - Khodng edch *“diém - mat”

1. Khodng cdch tiv A dén mat phing (SCD)
Trong mp(SAD), vé AH L SD tai H
= AH 1 (SCD) (?)
= d[A,(SCD)] = AH

2. Khodng cdch tiv B dén mit phing (SCD)

Vi AB // (SCD) (?) nén d[B,(SCD)] = d[A,(SCD)] (xem dang 1)
3. Khodng cdch tiv A dén mit phiang (SBC)

Trong mp(SAB), vé AH L SB tai H

= AH 1 (SBC) (?)

= d[A,(SBC)] = AH

4. Khodng cdch tir D dén mdt phing (SBC)
Vi AD // (SBC) (?) nén d[D,(SBC)] = d[A,(SBC)] (xem dang 3)
5. Khodng cdch tiv A dén mat phing (SBD)
% Ddy ABCD la hinh chi nhdt:
e Trong (ABCD), vé Al L BD tail
= BD L (SAl) (?)
e Trong (SAI), vé AH L Sl tai H
= AH L (SBD) (?)
= d[A, (SBD)] = AH
w Chiy: Néu AB < AD thi diém | ¢ gdan B hon
Néu AB > AD thi diém | 6 gan D hon
% Ddy ABCD la hinh vudng:
e GoiO=ACnBD
— AO L BD (?)
= BD 1 (SAO) (?)
e Trong (SAO), vé AH L SO tai H
= AH | (SBD) (?)
= d[A, (SBD)] = AH

6. Khodng cdch tir C dén mat phing (SBD)
Vi O la trung diém cia AC nén d[C,(SBD)] = d[A,(SBD)]
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TAi LIEU ON THI THPT QUOC GIA 2016 7

HINH 2
Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va B va SA

vudng goc v@i day

H2.1 - Ddy, duting cao, canh ddy, canh bén, mdt bén cda hinh gh()p
1. Pay: Hinh thang ABCD vuéng tai A va B
2. Puwong cao: SA
3. Canh bén: SA, SB, SC, SD
4. Canh day: AB, BC, CD, DA AR D
5. Mit bén: ASAB la tam giac vudng tai A. .
ASBC la tam giac vuéng tai B.
ASAD la tam giac vudng tai A.
w Chu y: Néu AB = BC va AD = 2BC thi AC L CD
= CD L (SAC) = ASCD vudng tai C A : D

H2.2 - Goc giéa canh bén 8B va day

1. GOc gifea canh bén SB va mét ddy (ABCD): B C

Ta co: SA L ABCD (gt)
= Hinh chiéu cua SB 1én (ABCD) la AB

. (SB.(ABCD)) - (SB.AB) - SBA

2. GOc gidra canh bén SD va mdt dday (ABCD):

Ta co: SA L ABCD (gt)
= Hinh chiéu cua SD 1én (ABCD) la AD

. (SD.(ABCD)) - (55, AD) - SDA

3. GOc gidra canh bén SC va mat day (ABCD):
Ta co: SA L ABCD (gt)
= Hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD) la AC

= (SC.(ABCD) ) = (SC,AC) =SCA
H2.3 - Goc giiga mdt bén va mak day:

1. GOc giwa mat bén (SBC) va mat day (ABCD):
Taco: BC L ABtai B (?)
BC L SB tai B (?)
(SBC) N (ABCD) = BC
 ((68C).(ABCD) - (AB.3B) - SBA
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Chuyén dé: HINH HOC KHONG GIAN 8

2. Goc giga mat bén (SCD) va mat day (ABCD):
Trong (ABCD), vé AM L CD tai M
= SM L CD tai M (?)
Ma (SCD) n (ABCD) = CD AL D

— ((SCD),(ABCD) = (AM.5M) ~SWA = M

o
O

w Chu V: Néu AB = BC va AD = 2BC thi AC L CD. Do dé M =C.

w

H2.4 - Khodng cdch “diém - mat”

1. Khodng cdch tiv A dén mit phing (SBC)
Trong mp(SAB), vé AH L SB tai H
= AH 1 (SBC) (?)
= d[A,(SBC)] = AH B
2. Khodng cdch tiv D dén mdt phéing (SBC) S
Vi AD // (SBC) (?) nén d[D,(SBC)] = d[A,(SBC)] (xem dang 3)

ALl D

@)

3. Khodng cdch tiv A dén mit phiang (SCD)

e Trong (ABCD), vé AM L CD taiM AL
= CD L (SAM) (?) 3
e Trong (SAM), vé AH L SM tai H X
— AH L (SCD) (?) B c
= D[A,(SCD)] = AH
w Chu y: Néu AB = BC va AD = 2BC thi AC L CD. Do dé M =C.

HINH 3

Hinh choép tr giac déu S.ABCD

H3.1 - Ddy, dutng cao, canh ddy, canh bén, mdt bén cita hinh chop
1. Pay: ABCD la hinh vuéng

2. Pwong cao: SO

Canh bén: SA=SB=SC=SD

Canh day: AB =BC =CD = DA

Mait bén: ASAB, ASBC, ASCD, ASAD

la cac tam gi4c can tai S va bang nhau. B
Goi O 1a tdm hinh vudéng ABCD = SO L (ABCD)

o A~ w

H3.2 - Géc giéa canh bén va day

1. GOc gidea canh bén SA va mat dday (ABCD):
Ta c6: SO L (ABCD) (?)
= Hinh chiéu ciia SA 1én (ABCD) la AO

. (SA.(ABCD)) - (A AO) - SAO
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2. GOcC gifra canh bén SB va mat day (ABCD):
Tuong tu (ST3,—(T°\\BCD)) = (Sf,ﬁ)) =SBO

3. GOc gida canh bén SC va mdt day (ABCD):

Tuong ty (SC/,(A_\BCD)) = (m) =SCO

4. GOc giita canh bén SD va mdt day (ABCD):

Tuong ty (STDIA\BCD)) = (SD,/D\O) =SDO

» Chay: [SAO =SBO = SCO = SDO

— ““GOc giita cdc canh bén véi mat day bang nhau”

H3.3 - Goc giiga mdt bén va mat day:

1. GOc gia mat bén (SAB) va mat day (ABCD):

Taco: OM L AB tai M (?)
— AB L SM tai M (?)
Ma  (SAB) ~ (ABCD) = AB

BN ((m))z(m)zw/\o

2. Goc giiza mat bén (SBC) va mdt day (ABCD):

Taco: ON L BC tai N (?)
— BC L SN tai N (?)
Ma  (SBC) (ABCD)=BC

. ((5B0).(ABCD)) - (N3N ) ~SK0

3. Goc giga mat bén (SCD) va mat day (ABCD):

Tacd: OP LCDtaiP (?)
= CD L SPtaiP (?)
Ma  (SCD) N (ABCD)=CD

= ((SCD),(ABCD)) =(0P,5P) =SPO

4. GOc giiga mdt bén (SAD) va mgt day (ABCD):

Taco: 0OQ L AD tai Q (?)
— AD L SQtai Q (?)
Ma  (SAD)~ (ABCD) = AD

= ((SAD),(ABCD)) = (0Q,SQ) =SQ0

—

= Chuy: [SMO =SNO = SPO =SQO

— ““GOc gitta cdc mat bén véi mét dday bang nhau”
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H3.4 - Khodng cdch “diém - mdt”

1.

2.

3.

Khodng cdch tir O dén mat phang (SCD)

e Trong mp(ABCD), vé OM L CD tai M
= CD L (SOM) (?)

e Trong mp(SOM), vé OH L SM tai H
= d[O,(SCD)] = OH

Khodng cdch tir A dén mdt phéing (SCD)

Vi O I trung diém cia AC nén d[A,(SCD)] = 2d[O,(SCD)]

Khodng cdch tic B dén mdt phéing (SCD)

Vi O I trung diém ciia BD nén d[B,(SCD)] = 2d[O,(SCD)]

HINH 4

Hinh chép S.ABC, SA vudng goc v@i day

H4.1 - Ddy, duting cao, canh ddy, canh bén, mdt bén cda hinh chép

1.

Pay: tam gidc ABC

2. Puwong cao: SA

o A~ w

Canh bén: SA, SB, SC
Canh day: AB, BC, CA
Mat bén: ASAB la tam giac vubng tai A.
ASAC la tam giac vubng tai A.
w Chay: Néu AABC vudng tai B thi ASBC vudng tai B
Néu AABC vubng tai C thi ASBC vudng tai C

H4.2 - Goc giita canh bén va day

1.

GOc giita canh bén SB va mat ddy (ABC):
Ta cd: SA L (ABC) (gt)
= Hinh chiéu ctia SB 1én (ABC) la AB

- (s5480)) - (6578) - 534

. GOc giita canh bén SC va mat ddy (ABC):

Ta cd: SA L (ABC) (gt)
= Hinh chiéu cua SC 1én (ABC) 1a AC

- (56780 - (s AC) - SEA

H4.3 - Goc gida mdt ban (SBC) va mét ddy (ABC):

1.

Tam gidc ABC vubng tai B
Taco: BC L AB tai B (?)
BC L SBtai B (?)
(SBC) n (ABC) =BC

 ((SB0),(ABC) ) - (AB.58) ~SBA

S

AR C
B

S

A C
B

S

A C

N

B
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2. Tam giac ABC vudng tai C
Tacd: BC L ACtaiC (?)
BC L SCtaiC (?)
(SBC) n (ABC) =BC

= ((SBC), (ABC)) = (AC,SC) =SCA
3. Tam giac ABC vubng tai A
Trong (ABC), vé AM L BC tai M (?)

— BC L SM tai M(?)
(SBC) N (ABC) = BC

:((S/Bm))Z(A/I\/I,S\M):S/MTA

*

= Chay: M khéng la trung diém BC

*

*

*

*

4. Tam giac ABC can tai A (hodic déu)
Goi M la trung diém BC
= BC L AM tai M (?)
— BC L SMtai M (?)
Ma (SBC) N (ABC) = SM

:((S/Bm))Z(A/I\/I,S\M):S/MTA

5. Tam giac ABC c6 ABC > 90°

Trong (ABC), vé AM L BC tai M (?)
= BC L SM tai M(?)
(SBC) n (ABC) =BC

:((S/Bm))Z(A/I\/I,S\M):S/MTA

w ChUy: M nam ngodi doan BC va ¢ vé phia B

6. Tam giac ABC c6 ACB > 90°

Trong (ABC), vé AM L BC tai M (?)
— BC L SM tai M(?)
(SBC) n (ABC) =BC
- (TR0 ) -5
w ChGy: M nam ngodi doan BC va ¢ vé phia C

Néu ABC > ACB thi M & trén doan BC va gan B hon B

Néu ABC < ACB thi M 6 trén doan BC va gan C hon
Néu AB > AC thi M ¢ trén doan BC va gan C hon
Néu AB < AC thi M ¢ trén doan BC va gdn B hon

w

AC

A

w

@)
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H4.4 - Khodng edch *diém - mat” s
1. Khodng cdch tiv B dén mit phing (SAC)

Trong mp(ABC), vé BH L AC tai H
= BH L (SAC) (?)
= d[B,(SAC)] =BH
= Chuy:
* Néu AABC vubng tai 4 thi H = A va khi d6 AB = d[B,(SAC)] B
* Néu AABC vubng tai C thi H = C va khi @6 BC = d[B,(SAC)] S

@)

A

2. Khodng cdch tiv C dén mit phing (SAB)

Trong mp(ABC), vé CH L AB tai H
= CH L (SAB) (?) A
= d[C,(SAB)] =CH H
= Chuy:
* Néu AABC vubng tai 4 thi H = A va khi @6 CA = d[C,(SAB)]
* Néu AABC vubng tai B thi H = C va khi @6 CB = d[B,(SAB)]

@)

3. Khodng cdch tiv A dén mit phiang (SBC)

~ . AR C
e Trong (ABC), vé AM L BCtaiM (?)
= BC LSMtaiM (?) 7'M
e Trong mp(SAM), vé AH L SM tai H B

= d[A,(SBC)] = AH
w ChUV: Tuy déic diém ciia ANBC dé cdc dinh ding vi tri cia diém M trén dwong thang BC.

HINH 5

Hinh chop tam giac déu S.ABC

H5.1 - Day, dutng cao, canh ddy, canh bén, mdt bén cia hinh chop
1. Pay: Tam giac ABC déu >
2. Pwong cao: SO

Canh bén: SA=SB=SC=SD
Canh day: AB=BC =CA

Miit bén: ASAB, ASBC, ASCA

la céc tam giac can tai S va bang nhau.
Goi O la trong tAm cia tam gﬁc ABC = SO L (ABC)

o A~ w

w ChUyV: T dién déu S.ABC |a hinh chop cé ddy va cac mat bén 1a nhitng tam gidc déu bang nhau.

H5.2 - Gic giia canh bén va day

1. GOc gida canh bén SA va mat day (ABC):
Ta c6: SO L (ABC) (?)
= Hinh chiéu ctia SA 1én (ABC) la AO

 (SA.(ABC)) - (SA. A0 - SAO
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2. GOc gifra canh bén SB va mat day (ABC):
Tuong ty (S’Iﬂ\ABC))

3. GOc gida canh bén SC va mdt day (ABC):
Tuong ty (SC.ABC)) = (SC,C0) = GO

w Chay: |[SAO=SBO=5CO
— ““GOC giita cdc canh bén véi mat day bang nhau”

H5.3 - Goc gia mdt bén va mat day:

1. GOc giwa mat bén (SAB) va mar day (ABC):
Taco: OM L AB tai M (?)
= AB L SMtai M (?)
Ma  (SAB) N (ABC) = AB

= ((SAB), (ABC)) = (OM,SM) =SMO

2. Goc giga mat bén (SBC) va mat day (ABC):
Tacé: ON L BC tai N (?)
— BC L SN tai N (?)
Ma  (SBC) N (ABC) = BC

. ((5B0).(ABCD)) - (N3N ) ~SK0

3. Goc giia mat bén (SAC) va mat day (ABC):
Tacd: OP L ACtaiP (?)
= AC L SPtaiP (?)
Ma  (SAC) N (ABC) = AC

= ((m):(ﬁ)zﬁ?o

w Chiy: |SMO =SNO =SPO
— ““GOc gitta cdc mat bén véi mét dday bang nhau”

H5.4 - Khodng cdch “diém - mdt”

1. Khodng cdch tir O dén mdt phing (SAB)
e Trong mp(ABC), vé OM L AB tai M
= AB L (SOM) (?)
e Trong mp(SOM), vé OH L SM tai H
= d[O,(SAB)] = OH

2. Khodng cdch tiv C dén mit phing (SAB)

Vi O la trong tdm ctia AABC nén '\'\2—8 =3 M

Femmmmm e ===

Y]
~el o
\

\

— d[C,(SAB)] = '\'\28

x d[0,(SAB)] = 3 d[O,(SAB)]
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HINH 6a

Hinh chop S.ABC c6 mot mat bén (SAB) vudng goéc v@i day (ABCD)

“Ludn ludn vé SH vuéng géc véi giao tuyén”

H6a.l - Goc gi@a canh bén va mat day

e VESHLABtaiH
e Vi(SAB) L (ABC) nén SH L (ABC)

w ChU Y: Tuy déic diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh ding vi tri ciia diém H H

trén dwong thang AB.

GOc giita canh bén SA va mat ddy (ABC):
Taco: SH L (ABC) (?)

= Hinh chiéu ctia SA 1én (ABC) la AH

~ (SA.(ABC)) - (SA.AH) - SAT

GOc giita canh bén SB va mat ddy (ABC):
Taco: SH L (ABC) (?)

Al

— Hinh chiéu cia SB 1n (ABC) 3 BH = (s/lﬂ\ABC)) = (SEE-Q = SBH

GOc giita canh bén SC va mat dday (ABC):
Taco: SH L (ABC) (?)

= Hinh chiu caa SC 1én (ABC) Ia CH :>(S’C’,(TBC)) :(STC\H) -SCH s

H6a.2 - Goc gia mdt bén va mdat day:
e VESH L ABtaiH
e Vi(SAB) L (ABC) nén SH L (ABC)

w ChU Y: Tuy déic diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh ding vi tri ciia diém H

trén dwong thang AB.
GOc gia mat bén (SAB) va mar day (ABC):

Vi (SAB) L (ABC) nén (@W) =90°
. GOc gisga mat bén (SAC) va mat day (ABC):

V& HM L AC tai M
. HM LAC
a Co.
SH LAC

— AC L (SHM), ma SM < (SHM) = SM L AC
= (@W))z(lm—,s\l\/l):s/l\/m
3.

1.

GOc gida mat bén (SBC) va mar day (ABC):

V& HN 1| BC tai N
. HN 1BC

a Co.
SH 1 BC

= SN L AB
 ((SB0),(ABC) - (FIN.5N) ~SKi

} — BC L (SHN), ma SN c (SHN)

Ak---|--
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HINH 6b
Hinh chép S.ABCD c6 mot mat bén (SAB) vudng goc véi day (ABCD) va

ABCD la hinh chir nhat hoac hinh vuéng

“Lubn ludn vé SH vudng géc véi giao tuyén”
H6b.1 - Goc gida canh bén va mdt day

e VESH L ABtaiH

e Vi(SAB) L (ABCD) nén SH L (ABCD)

w ChG Y: Tuy déic diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh ding vi tri ciia diém b
trén dwong thang AB.

1. GOc giiwa canh bén SA va mat day (ABCD):
Taco: SH L (ABCD) (?) B &

— Hinh chiu cia SA 16n (ABC) 1a AH = (WBCD)) = (S/AT,_AT-|) =SAH
S
2. GOc giita canh bén SB va mdt day (ABCD):

Tuong ty (S/B‘,(TA\BCD)) :(Sf,ﬁ-o = SBH

3. GOc gi@wa canh bén SC va mat dday (ABCD):
Tuong tu (m)) = (Sf,al) =SCH

4. GOc giitra canh bén SD va mdt day (ABCD):
Tuong ty (SC/,(A_\BCD)) = (ﬁl) —SDH

H6b.2 - Géc gida mat bén va mdat day:

D
1. Goc gidea mat bén (SAD) va mat ddy (ABCD):
Tacé: HA L AD (?)
SH LAD (?) B C
— AD L (SHA) = AD I SA S
Ma (SAD) N (ABCD) = AD = ((STD),(A%)) = (§m-|) =SAH
2. GOc gia mat bén (SBC) va mat day (ABCD): D
Taco: BA L BC (?)
SH 1 BC (?)
— BC L (SHB) = BC 1 SB B C

Ma (SBC) N (ABCD) = BC
= ((S50),(ABCD)) - (58, AH) - SBH

3. Goc giga mat bén (SCD) va mat day (ABCD):
Trong (ABCD), vé HM L CD tai M

, HM L CD
Ta c0: = CD L (SHM) = CD L SM
SH1CD

Ma (SCD) ~ (ABCD) = CD
= ((m)) :(WS\M) = SMH
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HINH 7
Hinh lang tru

e Hai day song song va 1a 2 da giac bang nhau

@® Lang tru c6:

Lang try xién

Canh bén
vuong goc day

Lang tru ding

e Céc canh bén song song va bang nhau

e Cac mat bén la cac hinh binh hanh

@ Lang tru ding la lang tru c6 cac canh bén vubng goc vai day

® Ling tru tam gia déu la lang tru dirng, co day 1a tam giac déu

@ Ling tru c6 day la tam giac déu 1a lang try xién, c6 day la tam gidc déu

Pay la

® Ling tru ti giac déu 13 lang tru dirng, c6 day 1a hinh vudng da gide déu

® Ling tru c6 day 1a tir giac déu 1a lang try xién, c6 day 1a hinh vudng . ,\
Lang try déu

@ Hinh hop la hinh lang tru xién, c6 day la hinh binh hanh

Hinh hop ding la lang tru ding, c6 day la hinh binh hanh

® Hinh hop chir nhit 13 lang tru ding, c6 day 1a hinh chir nhat

Hinh Iap phwong la lang tru ding, c6 day va cAdc mat bén la hinh vudng. A c

@ Lang tru ding ABC.A'B'C". g

e GAc gitra mp(A'BC) va mp(ABC):
V& AM 1 BC tai M A C
— A'M L BC (?) 5

 ((ABC), (ABC)) - AMA

e ChUY: Tuy déic diém ciia tam gidc ABC dé xdc dinh diing vi tri ciia diém M trén dwong thing BC.

® Hinh hgp chir nhat ABCD.A'B'C'D'. A
Dl
e GOc gitta mp(A’B'CD) va mp(ABCD): B' C!
Tac6: BC L CD : .
— CD LB'C(? N S
( ) ,/,’A D
- ((A'B'CD),(ABCD)) =BCB' B C
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HINH 8

Mat cau ngoai tiép hinh choép

1. Tam mdt edu ngogi tiép hinh chdp: La diém cach déu cac dinh cta d4y va dinh ciia hinh chop y.
2. Cdch xdc dinh taém T:

M
Cach 1: Néu A, B, C, ... cling nhin doan MN theo 1 goc vudng thi A, B, C,
..., M, N cuing thudc mit cau c6 dudng kinh MN. Tam I 13 trung diém MN. I
Céach 2 : (Tong quat) Dung tam I theo cac budc: N
A

Budc 1: Dung truc A cua day. (vuong goc day tai tim ngoai)
Budc 2:
0 Néu canh bén SA cit hodc song song véi A thi trong mit phing (SA, A), duwong trung trwc
SA cit A tai I (hinh a, b).
0 Néu canh bén SA khong dong phang vdi A thi mit phiang trung truc cia SA cit A tai 1.

B

Céach 3 : | la giao cua hai truc
Budc 1: Dung truc A; cua day.
Budc 2: Dung truc A, ctia 1 mit bén (chon mit bén 1a tam gidc dic bigt). Tam | la giao cta A; va A,

(hinh c).
S
S A S A,
| A A | k,_ A,
Hinh a Hinh b Hinh ¢

3. Tam mdt cdu ngogi tiép mt s6 hinh ddc biét:
® Hinh chép S.ABC c6 SA vudng g6c v&i mat phang day va tam giac ABC vudng tai B:
e Taco BC LAB(?)
= BC LSB(?)
— SBC =90° (1)
e Mat khac ta co: SA L AC
— SAC =90 (2)
e Tu (1) va (2) suy ra A, B, S, C cing thudc mit cau
duong kinh SC. Tam I 1a trung diém SC.

® Hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc v&i mat phang day va tam giac ABC vudng tai C:
e Taco BC LAC(?)
= BC L SC(?)
— SCB =90 (1)
e Mait khac ta co: SA 1L AB
— SAB=90° (2) Al C
e Tu (1) va (2) suyra A, C, S, B cing thugc mit cau
duong kinh SB. Tam I 14 trung diém SB.

S

B
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® Hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc v&i mat phang day va ABCD la hinh chiv nhat:
S

e Taco SAC=90" (?)
SBC =90° (?)
SDC=90° (?)
= A, B, D cuing thuoc mit cau duong kinh
SC. Tam I 13 trung diém SC.

@® Hinh chép tam giac déu S.ABC c6 goc gilra canh bén va méat day bang 45°
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 45°
— SAO =SB0 =SCO = 45°
= ASOA, ASOB, ASOC la céc tam giac vubng can tai O
= 0S=0A=0B=0C

= O |a thm mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.

® Hinh choép tr giac déu S.ABCD c6 géc giira canh bén va méat day bang 45°
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 45°
— SAO =SB0 =SCO = SDO = 45°
= ASOA, ASOB, ASOC, ASOD la cac tam giac vudng can tai O
= 0S=0A=0B=0C=0D

= O |a thm mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD.

® Hinh choép tr giac déu S.ABCD c6 géc giira canh bén va méat day bang 60°:
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 60°
— SAO =SB0 =SCO = SDO = 60°
= ASAC, ASBD la cac tam giac déu
e Goil latrong tam ASAC thi | ciing 1a trong tam ASBD
=IS=IA=IB=I1C=1ID

= | |4 tdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD
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D - KHOANG CACH

®

@ Khodng cdch ti mét diém dén mét dutng thang

M

Khoéng céch tir diém M dén duong thing a 1a MH, véi H &
14 hinh chiéu ctiia M trén duong thing a. (0} H
Ki higu: [d(M , a)= MH].

M
Khodng cdch tiv mét diém dén mét mat phding.
Khoang cach tir diém M dén mit phang (o) 1a MH, véi H I H
Ia hinh chiéu cia M trén mat phang (). o

Ki higu: [d[M, (a)]= MH].

Khodng cdch giita hai duwong thing song song.

Khoang cach giita hai duong thang song song 1a khoang b
cach tir mot diém bat ki thuoc duong nay dén duong kia. ~ a
(o)

[d(a, b)=d(M, b)=MH| (Me a)

Khodng cdch giita dutng thang va mdt phdng song song. a_M
Khoang cach giita dudng thang a va mit phang (o) song song véi

nhau 1a khoang cach tir mot diém M bat ki thudc duong a dén mat
ph’fmg (o). 6 H

[da, (o)1= M. ()] = MH] (M<a)

Khodng cdch giita hai mdt phdng song song. -

' B
Khoang cach giita hai mit phang song song 1a khoang cach tir / \/

mot diém bat ki ciia midt phang nay dén mit phang kia. 4 4

[dL(), (BY] = dla, ()] = d[A, (B)] = AH] A{ Hx
(vdiac (0);Aca)
Khodng cdch giita hai dutng thdng chéo nhau.

- Puong thing ¢ cit hai duong thing a, b va cling vudng goc véi mdi dudng thing 4y goi
la dwong vudng goc chung cia a va b. 1J goi la doan vuéng gdéc chung ctia a va b.

1K a /ﬁ//lj/a/
] ] A/\Jn\b/

- Khoang cach giita hai duong thing chéo nhau 1a d6 dai doan vudng goéc chung cia hai
duong thang do.
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1. Khodng cdch ti¥ mét diém dén ditong thdng, mdt phdng

1. Khodng cdch tir diém M dén duting thdng d cho trutc
Cac buoc thuce hién:
Buwéc 1. Trong mat phang (M, d) ha MH L d véi H e d.
Budc 2. Thuce hién viéc xdac dinh do dai MH dua trén hé thire luong trong tam gidc, tir gidc,
dwong tron, ...

/M>//a " A_ y i
: e
) H d -
x Chuy:

o Néu ton tai dwong thang a qua A va song song véi d thi: d[M, d] = d[A, d] = AK Véi 4 e
d.

e NéuMA nd=1I,thi:

A
T
=

d[M.d] Ml
d[Ad] Al

2. Khodng cdch ti diém O dén mdt phing (o)
Cac buoc thuce hién:
Budéc 1. Tim hinh Chié’uyHcda O Ién (). g
- Tim mat phang (B) qua O va vubng goc Vdi ().

- TimA=(a) N (B). .H
- Trong mat phang (B), ké OH L Atai H /3

= H 1& hinh chiéu vudng goc cd’a O én ().
Buwdc 2. Khi dé OH la khoang cach tir O den ().
= Chuay: 7 i ,
e Chon mat phang (5) sao cho de fim giao tuyen voi (a).
o Néu da c6 duong thang d L (a) thi ké Ox //d cdt (o) tai H. o
e Néu OA // () thi: d[O,(a)] = d[A,()].
d[O,(a)] _OlI r

Néu OA cdt () tai I thi: —
o Néu cat () tai I thi d[A(a)] A H

2. Khodnyg cdch giita hai dwong thing chéo nhau

e Poan vudng goc chung cua hai dudng thang chéo nhau a va b
+ Truong hop a L b:
- Dung mdt phang (a) chita a va vudng goc Véi b tai B.
- Trong (@) dung BA L atai A.

= AB la dogn vuong goc chung.
+ Truong hop a va b khdng vudng goc voi nhau.

Céch 1: (Hinh a)

- Dung mp (a) chita a va song song Véi b. b B M

- Ldy diém M fy y trén b dung MM’ L () tai M’

- Tir M’ dung b1 b cdt a tai A. L b'
- Tir A dung AB // MM’ ¢ét b tai B. / ANM

= AB la dogn vuong goc chung. (Hinh a)

GV. TRAN QUOC NGHIA E3 TOAN HOC BAC - TRUNG — NAM



TAi LIEU ON THI THPT QUOC GIA 2016

21

Céch 2: (Hinh b)
- Dung mdt phang () L atai O, (@) cdt b tai I
- Dung hinh chiéu vuéng géc b’ ciia b 1én (a)
- Trong mp (@), vé OH L b’tai H.
- Tir H dung dwong thiang song song véi a cdt b tai B

= AB la dogn vuong goc chung.
o Khoang céach giira hai duong thang chéo nhau a va b
Céch 1. Dung dwong vuéng géc chung:
- Tim doan vuéng goc chung AB ciia a vab.
- d[a, b] =AB.

Céach 3. Dung 2 mdt phang song song va lan lwot chita a va

()]

- Tir B dung dwong thang song song véi OH cdt a tai A.

Céach 2. Dung mdt phdng (@) chita a va song song véi b. Khi d6:  dfa, b] = d[b, (a)]

b. Khi dé: dfa, b] = d[(a),

3. Téng hop khodng cdch

~

DIEM <> DIEM }—; Me— .\
M>H/A
DIEM <> DUONG === (v, = M | y

MHL (@) = d(M, (a)) = MH \/Oﬁ D N/

n A
vé chdn
d.cao i cat nhau
\

TRUC TIEP

d(N,(a)) ON

/
d(M,(a)) OM ASO/ 0]

d3ILNYID

_ d(M, ())=d(2, (“%m
S =d(@) gy 0 B

Thé t
E) sang “hang xom” | M H
d= 3Vt qign dM,(a)) _OM N
" Sun d(N,(a)) ~ ON Rl
_p,i?a_‘ | Khi 0 td MN: d(M, (@) = d(N, (@) | S ’
A M |AXM + ByM + CzM + D|
— d(M,(P)) =
Sl i
A B/
-»[ DUONG<«> MAT }—M A// (@)= d(s (@) =dM,(@)Med |
Ay
0 A
— A=
Chon (a): {(a) = ;0=A1n(a);OH L A,
s 3 1 2
DUONG<«> DUONG = d(4,,4,) = OH A M
(AqchéoA,)
- A
Chon (a): {((z))/D/Azl A~ ¢H
=d(Ay,Ay) = d(Ay, (@) =d(M, (a)),M € A,
Chii y: néu tim song song ko co thi ké
&AM

"[ MAT<> MAT H @ // (B) = d((@),(B)) = d(M, ()M € () | a7
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PHAN 2. TRICHDETHITHU

THPT QUOC GIA 2016

PE SO 1-THPT CHUYEN VINH PHUC - LAN 1 - NAM 2016

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, mat bén SAB 1a tam giac déu va nim
trong mat phang vudng goc vi mat phang (ABC), goi M 1a diém thudc canh SC sao cho
MC =2MS . Biét AB =3, BC =3+/3. Tinh thé tich ctia khdi chop S.ABC va khoang cach giita
hai duong thang AC va BM.
PE SO 2 - THPT HAN THUYEN, BAC NINH (CLPN)

Cho hinh chép déu S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Goc giita canh bén va mat day
bang 60°. Tinh dién tich tam giac SAC va khoang cach giita hai duong thing SA va CD.

PE SO 3 - THPT HAN THUYEN, BAC NINH (L1)
Cho hinh chop S.ABCD, c6 day ABCD la hinh chit nhat voi AD =2AB =2a. Tam giac SAD la
tam giac vuong can dinh S va nam trén mat phang vudng goc v6i mit day (ABCD). Tinh thé tich
khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SA va BD.

PE SO 4 - THPT THACH THANH 1, THANH HOA
Cho hinh chép S.ABC c6 dudng cao SA bang 2a, tam giac ABC vudng & C c6 AB = 2a,
CAB =30°. Goi H I hinh chiéu vuéng cta A trén SC Tinh theo a thé tich cua khéi chop H.ABC.
Tinh c6-sin cua goc giita hai mit phang (SAB), (SBC).

PE SO 5 - THPT KHOAI CHAU, HUNG YEN

a3

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD Ia hinh thoi canh a, SA:%, SB=—", BAD =60° va mit
phang (SAB) vubng goc véi day. Goi H, K lan luot 14 trung diém caa AB, BC. Tinh thé tich tir
dién KSDC va tinh cosin cia goc gitta duong thang SH va DK.

PE SO 6 - THPT YEN MY, HUNG YEN

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi tdm | va c6 canh béng a, goc BAD = 60° .Goi
av13

H 1a trung diém cta IB va SH vudng goc véi mit phang (ABCD) biét SH = 7

a) Hay tinh thé tich cta khéi chop S.ABCD.

b) Goi M Ia trung diém cua SB , N thudc SC sao cho SC = 3SN . Tinh ti s6 thé tich khéi chop
S.AMN va khéi chép S.ABCD.

¢) Tinh khoang cach tir diém A dén mat phang (SCD).
PE SO 7 - THPT TAM PAO, VINH PHUC

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh chit nhat v6i canh AB = 2a, AD = a. Hinh chiéu cua S Ién
mit phang (ABCD) 1 trung diém H cuiia AB, SC tao v6i day mot goc bang 45°. Tinh thé tich khéi
chop S.ABCD va khoang cach tir diém A toi mat phang (SCD).
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PE SO 8 - THPT TRAN HUNG PAO, PAK NONG (Lin 1)

Cho khéi chop S.ABC c6 SA vubng goc véi mit day (ABC), tam giac ABC vubng can tai B, SA =
a, SB hop voi day mot goc 30°.Tinh thé tich cua khédi chop S.ABC va tinh khoang cach gitra AB
va SC.

PE SO 9 - THPT TRAN HUNG PAO, TP HCM

Cho hinh vuéng ABCD canh 4a. Lay H, K lan luot trén AB, AD sao cho BH = 3HA, AK = 3KD.

Trén dudng thdng vudng goc véi mit phing ABCD tai H lay S sao cho géc SBH =30°. Goi E Ia
giao diém ctia CH va BK.

a) Tinh Vs agcp.
b) Tinh Vs gnkce va d(D,(SBH)).
¢) Tinh cosin géc gitra SE va BC.
PE SO 10 - THPT LY THAI TO, BAC NINH (L1)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B va AB = 2, AC = 4. Hinh chiéu vudng
goc cua dinh S trén mit phiang (ABC) 1a trung diém H cua doan thing AC. Canh bén SA tao véi
mit day mot goc 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC va khoang cach giita hai dudng thing AB va
SC.

PE SO 11 - THPT NGO SY LIEN, BAC GIANG (L1)
Cho hinh chdép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB =a, BC = 2a. SA vubng goc vai
mit phing (ABCD), géc gitra dudng thiang SB va mit phang (ABCD) bang 45°. Tinh theo a thé
tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SB, AC.

PE SO 12 - THPT NGO SY LIEN, BAC GIANG (L2)
Cho hinh chdép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, BA = 3a, BC = 4a va AB vudng goc

v6i mat phing (SBC). Biét SB = 2a+/3 va SBC =30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang
c4ch tir diém B dén mit phang (SAC) theo a.

PE SO 13 - THPT VIET YEN II, BAC GIANG

Cho hinh chdp tam gi4c déu S.ABC c6 canh day bang a, goc giita canh bén va mat day bang 60°.
Goi M, N lan lugt 1a trung diém AB, BC. Tinh thé tich khbi chop S.ABC va khoang cach tir C dén
mat phang (SMN).

PE SO 14 - THPT CHUYEN VINH PHUC (Lan 2)
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh bang 4. Mit bén (SAB) nam trong mit phang
vudng goc véi day, hinh chiéu vuong goc ctia S trén mat day 1a diém H thudc doan AB sao cho
BH = 2AH. Goc gitta SC va mit phing day 1a 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va khoang
cach tir diém H dén mat phang (SCD).

PE SO 15 - THPT PAK MIL, PAK NONG (Lén 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chitr nhat véi AB = a, AD = 2a, canh bén SA
vuong goc véi mat day va canh bén SC tao vai mat day mot goc 60°. Goi M, N lan luot 13 trung
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diém cua cac canh bén SA va SB. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach tir S
dén mat phang (DMN).

PE SO 16 - THPT BO HA, BAC GIANG (Lan 2)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chix nhat v6i AB =2a, AD =a+/3. Mit bén (SAB)
|a tam gi4c cAn tai S va nam trong mit phiang vudng goc v4i mit day. Biét duong thang SD tao
vGi mat day mot goc 45°. Tinh thé tich cua khdi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong
thang SA va BD.
PE SO 17 - THPT PUC THQ, HA TINH

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AD =2a, SA L (ABCD) va
SA=a. Tinh theo a thé tich ctia khdi chép S.ABCD va khoang cach tir D dén mit phang (SBM)
v6i M 1a trung diém cua CD.

PE SO 18 - THPT POI CAN, BAC NINH
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, SA= a/3 va SA vuong goc véi mat
phing day. Biét tam giac SAB cn va goc giira SD v&i mit day bang 30°.
a) Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a.
b) Tinh khoang cach giita hai duong thang BD va SC.
PE SO 19 - THPT VIET TRI, PHU THOQ (Lan 1)
Cho lang try ding ABC.A'B'C', c6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB = a, AC =a+/3, mit bén
BCC'B' Ia hinh vuéng; M, N lan luot 13 trung diém ctia CC' va B'C'. Tinh thé tich khéi lang tru
ABC.A'B'C' va tinh khoang cach giita hai duong thang A'B' va MN .
PE SO 20 - THPT TRAN HUNG PAO, PAKNONG (Léan 2)
Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mat phang (ABC), SA = 8a, tam giac ABC déu canh
bang 4a; M, N lan luot 13 trung diém cua canh SB va BC. Tinh theo a thé tich hinh chép va
khoang cach tir diém dén mat phang (AM).
PE SO 21 - THPT YEN LAC 2, VINH PHUC (Lan 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B. Cac canh AB = BC = 2a,
AD = a, tam giac SBC déu, mit phang (SBC) vudng goc véi mit phang (ABCD).
PE SO 22 - THPT LAM KINH, THANH HOA (L4n 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Goi | 1a trung diém AB, H la giao
diém cua BD véi IC. Cac miat phang (SBD) va (SIC) ciing vudng goc véi day. Goc giira (SAB) va
(ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SA va
IC.

PE SO 23 - THPT XUAN TRUONG, NAM PINH

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat. Tam gidc SAB déu va nam trong mat
phing vudng goc voi mat phing day (ABCD). Biét SD = 2a+/3 va géc tao boi dudng thing SC
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v6i miat phang (ABCD) bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach tir diém
B dén mat phing (SAC).
PE SO 24 - THPT NGUYEN TRUNG THIEN, HA TINH (Lan 1)
THPT NGUYEN THI MINH KHAI, HA TINH (Lin 1)

Cho lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 AC = a, BC = 2a, ACB =120°va dudng thing A'C tao voi
mp(ABB’A’) mét goc 30°. Goi M 1a trung diém BB’. Tinh thé tich khéi lang tru d4 cho va khoang
cach tir dinh A’ dén mp(ACM) theo a

PE SO 25 - THPT HAU LOC 2, THANH HOA (Lan 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, mit bén SAD 1a tam giac déu nim

a6

trong mat phiang vudng goc véi day, SC = — Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach
gita hai duong thang AD, SB theo a.
PE SO 26 - THPT YEN LAC, VINH PHUC

Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng, canh AB = 2a. Hinh chiéu vuong goc ciia S
lén mat phang (ABCD) triing véi trong tim G cua tam giac ABC, goc giita SA va mat phang
(ABCD) bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chop S.ABCD va cosin cua goc giita dudng thing AC
va mit phing (SAB).

PE SO 27 - THPT CHUYEN NGUYEN PINH CHIEU, PONG THAP
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat .Biét SA L (ABCD), SC hop véi mit

phiang (ABCD) mét goc o Véi tana :g, AB=3a va BC =4a. Tinh thé tich cua khdi chop
S.ABCD va khoang cach tir diém D dén mit phang (SBC).
PE SO 28 - THPT TRIEU SON, THANH HOA

Cho hinh chop S.ABCD c06 SA vudng goc véi mat day (ABCD), day ABCD la hinh chir nhat co
AD = 3a, AC = 5a, gdc giira hai mit phing (SCD) va (ABCD) bang 45°. Tinh theo a thé tich khéi
chép S.ABCD va tinh géc gitta duong thang SD va mit phang (SBC).

PE SO 29 - SO GIAO DUC VA PAO TAO VINH PHUC

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh a, SD = B?a. Hinh chiéu vuéng goéc H cua dinh
S 1én mat phang (ABCD) 1 trung diém ctia doan AB. Goi K 1a trung diém cta doan AD. Tinh theo
a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang céch gitra hai dudng thing KH va SD.

PE SO 30 - THPT THUAN THANH 1, BAC NINH
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB=a, AD=2a, SA L (ABCD).
Tinh theo a thé tich cua khéi chop S.ABCD va khoang cach tir D dén mat phang (SBM) véi M a

2 A, o 5 g 2 PP . 1
trung diém cia CD biét goc gitra SC va mat phang chtra day 1a o véi tana = —

NG

GV. TRAN QUOC NGHiA E3 TOAN HOC BAC - TRUNG — NAM



Chuyén dé: HINH HQC KHONG GIAN 26
PE SO 31 - THPT LY THAI TO, BAC NINH (Lan 2)

Cho hinh lang tru dtmg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d4y 1a hinh thoi canh a, BAD =120° v AC'=a+/5
Tinh thé tich khdi ling tru ABCD.A'B'C'D’ va khoang cach giira hai dudng thang AB’ va BD theo
a.

PE SO 32 - THPT NGUYEN KHUYEN, TPHCM (Lén 1)
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" ¢6 canh bang 2. Goi M 14 trung diém ciia AD va N 1a tam
ctia hinh vuéng CC'D'D . Tinh thé tich ctia khdi cau di qua bén dinh M, N, B, C’ va khoang cach
gitta hai dudng thang A'B’ vii MN.
PE SO 33 - THPT PHU CU, HUNG YEN

Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D’, d4y ABCD Ia hinh chix nhat c6 AB =a, AD =a+/3. Biét goc
gitta duong thing A'C va mat phiang (ABCD) bing 60°. Tinh thé tich khéi ling tru
ABCD.A'B'C'D’ va khoang cach giita hai dudng thang chéo nhau B'C va C'D theo a.

PE SO 34 - THPT KIM LIEN, HA NOI
Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C’, c¢6 day ABC la tam giac vudng can ¢ B va AB = a. Hinh
chiéu vudng goc ciia A’ 1én (ABC) trling véi trung diém H cua canh AB. Biét dién tich mat bén
ABB’A’ bing 3a2.
a) Tinh thé tich khi lang tru da cho.
b) Tinh khoang cach tir diém B dén mp(ACB’).
PE SO 35 - THPT THANH CHUONG 1, NGHE AN (Lén 1)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a. Hinh chiéu vudng goc cua S I&8n mit
phing (ABC) 1a diém H thudc canh BC sao cho HC = 2HB, géc gitta SA véi (ABC) bang 45°. Tinh
theo a thé tich khdi chop S.ABC va khoang cach giita hai dudng thang SC va AB.

PE SO 36 - THPT BINH MINH, NINH BiNH

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi tam | va c6 canh bing a, BAD = 60°.Goi H 13
trung diém cua 1B, v& SH vudng goc véi miat phiang (ABCD). Géc giita SC v6i mét phang (ABCD)
bang 45°. Tinh thé tich ctia khdi chop S.ABCD va tinh khoang cach tir diém A dén mit phiang
(SCD).

PE SO 37 - THPT LUONG NGQC QUYEN, THAI NGUYEN
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat tim I. Canh SA vuéng goc voi mét phang
(ABCD), SA=a+/3. Ban kinh duong trdn ngoai tiép hinh chi¥ nhat ABCD bing % , goc

ZACB =30° . Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach giira hai duong thang AC
va SB.
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PE SO 38 - THPT CHUYEN VINH PHUC (L4n 3)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Goi | 1a trung diém canh AB. Hinh
chiéu vudng goc cia S 1én mat day 1a trung diém H cua Cl, goc gitra dudong thang SA va mat day
bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chop S.ABC va khoang cach tir diém H dén mit phang (SBC).

PE SO 39 - THPT NGUYEN VAN TROI, HA TINH (Lan 1)
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, SA = a, AB = a, AC = 2a, SA vubng goc
VGi miat phang (ABCD). Goi G la trong tim tam giac SAC. Tinh theo a thé tich khdi chop
S.ABCD va khoang cach tir diém A dén mit phang (BGC).

PE SO 40 - THPT SO 3 BAO THANG, LAO CAI (Lan 1)

Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuéng canh bang 4a , canh SA vudng goc véi mit
phing day. Goc giita canh SC va mit phing (ABCD) bang 60°, M 1a trung diém cua BC, N 1a diém
thuoc canh AD sao cho DN = a . Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giira hai
duong thang SB va MN .

PE SO 41 - THPT TRAN PHU, HA TINH
Cho lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac wvubng tai A, canh AB = 3a,
BC = 5a. Hinh chiéu vuong goc cia diém B’ trén mat phang (ABC) 1a tim dudng trdn ngoai tiép tam
giac ABC. GAc giita hai mat phang (ABB'A’) va mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi ling
tru ABC.A'B'C’ va khoang cach tir diém B' dén mat phang (ACC'A).
PE SO 42 - THPT NGHEN, HA TINH
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, SA vudng goc véi mit day, goc tao boi
SB va mit day bang 60°, | 1a trung diém canh BC, I hinh chiéu cua 1én S. Tinh theo thé tich khdi
chép S.ABC va khoang cach tir tim dudng trdn ngoai tiép tam giac ABC dén mit phang (ABH)
PE SO 43 - THPT NUI THANH, QUANG NAM

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, Puong thang SA vudng goc véi mit
day. Goc gitta duong thiang SB va mat phang (ABC) bang 60° .

1) Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a

2) Tinh khoang cach giita hai dudng thang AC va SB theo a.

PE SO 44 - THPT PHAN THUC TRUC, NGHE AN (Lan 1)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh 3a, hinh chiéu cua S 1én mit phing
(ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho AB = 3AH. GA4c tao boi SA va miat phang (ABC) bang
60°. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABC va khoang cach giita hai duong thing SA va BC.
PE SO 45 - THPT MARIE-CURIE, TPHCM

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day 1a hinh thang vudng tai A va B, AB = BC = a va IAD = 2a. Hinh
chiéu vudng goc cua S trén day 1a trung diém H cta doan AB. Canh bén SC tao v6i mit ddy mot
goc bang 60°. Tinh theo a thé tich khbi chop S.ABCD va khoang cach tir diém H dén mit phing
(SCD).
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PE SO 46 - THPT HUNG VUONG, BINH PHUGC (Lén 1)

1) Cho hinh chdép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, canh AB = a, SA vudng goc véi mat
phing (ABCD), SD hop v6i mit phing (ABCD) géc bang 45°. Goi M 1a trung diém cua canh
CD. Tinh theo a thé tich khbi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SB va AM.

2) Cho hinh lang tru démg ABC.A;B;C; c6 ddy ABC 1a tam giac déu, canh AB = a, AA; = 2a. Tinh
theo a thé tich khdi lang tru ABC.A,B;C; va khoang cach tir A dén (A,BC).

PE SO 47 - THPT HUNG VUONG, BINH PHUGC (Lén 2)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai C, BC = a. Hinh chiéu vuéng goc
cta S trén mat phang (ABC) 13 trung diém H cua canh AB, biét ring SH = a. Tinh theo a thé tich
khéi chop S.ABC va khoang cach tir diém B dén mit phang (MAC), trong d6 M 1 trung diém cua
canh SB.

PE SO 48 - THPT PA PHUC, HA NOI (Lan 1)

Cho hinh chép tam giéc déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang a+/3. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC va dién tich cia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC theo a.

PE SO 49 - THPT KE SAT, HAI DUONG
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a. Tam giac SAB can tai S va nam
trong mit phang vudng goc véi day, goc giita canh bén SC va day bang 60°. Tinh theo a thé tich
khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang BD va SA.

PE SO 50 - THPT TRAN NHAN TONG, QUANG NINH
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat. Hai mat phang (SAB) va (SAC) cling
vudng goc véi mat phing (ABCD). Biét raing AB = a, BC = a+/3 va goc giita SC véi (ABCD)
bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giira hai duong thiang CE va SB trong
d6 E 1a trung diém cua SD.
PE SO 51 - THPT QUYNH LUU, THANH HOA

Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy 1a tam gidc vudng tai B, canh AC = 2a, BAC =30°, SA vudng goc
VGi day va SA = a. Tinh thé tich khbi chop S.ABC va tinh khoang cach giira hai duong thang SB
Vi AC.

PE SO 52 - THPT LE LOQI, THANH HOA
Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng tai A, BC = 2a, Géc ACB =60°. Mit phéng
(SAB) vubng goc voi mp(ABC), tam giac SAB can tai S, tam giac SBC vudng tai S. Tinh thé tich
khéi chop S.ABC va khoang cach tir diém A téi mp(SBC).

PE SO 53 - THPT NGUYEN VIET XUAN, PHU YEN

Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 déy la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua A’ trén (ABC)
1a trung diém canh AB, g6c gitta duong thang A'C va mit day bang 60°. Tinh thé tich khéi ling
tru ABC.A'B'C’ va tinh khoang cach tir B dén mat phang (ACC'A).
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PE SO 54 - THPT PONG PAU, VINH PHUC (Lin 2)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thoi, tam gidc SAB déu va nam trong mit phang vudng goc
v6i mp(ABCD). Biét AC = 2a, BD = 4a. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach
gitta hai dudng thang AD va SC.

PE SO 55 - THPT LY TU TRONG, NAM PINH
Cho hinh chdp S.ABCD cé day ABCD la hinh chir nhat, biét AB = a; AD = 2a, tam giac SAB la
tam giac déu ndm trong mit phing vudng goc v6i day. Goi | 1a trung diém cua SD. Tinh thé tich
khéi chop S.ACD va khoang cach giira hai duong thang Al va SC.

PE SO 56 - THPT HONG LINH, HA TINH
Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢ déy 13 tam gidc déu c6 canh bang a, canh bén tao véi day goc
30°. Biét hinh chiéu vudng goc ctua A’ trén (ABC) tring véi trung diém canh BC. Tinh theo a thé
tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ va ban kinh mit cau ngoai tiép tir dién A’ABC.
PE SO 57 - THPT LUONG TAI 2, BAC NINH
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 4 hinh thoi, ABC =60°, BC = 2a, hinh chiéu vudng goc
cta S trén mit phiang (ABCD) tring véi giao diém O cua AC va BD, SO = a, G 14 trong tim cua

tam giac SBO. Tinh theo a thé tich cua khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai dudng thang
AD va CG.

PE SO 58 - THPT NHU XUAN, THANH HOA
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, ABC =60°. Canh bén SA vudng goc

v6i mat day va canh bén SC tao véi mat day mot goc 60°. Goi | 1a trung diém BC, H 12 hinh chiéu
vuong goc cua A 1én SI.

a) Tinh thé tich khdi chop S.ABCD.
b) Tinh khoang cach tir diém H dén mit phang (SCD) theo a.
PE SO 59 - THPT HONG QUANG, HAI DUONG

Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vuéng canh a. Goi M 1a trung diém CD, SH vudng
goc voi mit phang (ABCD) véi H 1a giao diém cua AC véi BM. Goc giita (SCD) va (ABCD) bang
60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang AB va SM theo a.
PE SO 60 - THPT TINH GIA 1, THANH HOA

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a va goc BAD =60°; cic mit phing
(SAD) va (SAB) cung vudng goc voi mit phiang day (ABCD): goc tao bai SC véi (ABCD) bing
60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang NC va SD vai N la
diém nam trén canh AD sao cho DN = 2AN.

PE SO 61 - THPT CHUYEN NGUYEN HUE, HA NOI (Lan 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, hinh chiéu cia S 1én (ABCD) la
trung diém cta AD, gdc giita dudng thing SB va mit day bang 60°.Goi M 1a trung diém cua DC.
Tinh thé tich kh6i chop S.ABM va khoang cach giita hai dudng thang SA va BM.
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PE SO 62 - THPT NGO SI LIEN, BAC GIANG (Lin 3)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh chit nhat AB=a, AD = a~/2 . Hinh chiéu vuong
goc cua dinh S 1én (ABCD) triing véi trong tAm cua tam gidc ABC, duong thang SD tao v6i mit
day ABCD mot goc 45°. Tinh thé tich ciia khéi chop S.ABCD va tinh khoang cach giita hai
duong thang SC va BD theo a.

PE SO 63 - THPT CHUYEN HA LONG, QUANG NINH

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac déu canh a, mit bén SAC la tam giac can tai S va
nam trong mit phiang vudng goéc voi mit (ABC), dudng thing SB tao v4i mit phang (ABC) mot
goc 60°, M 1a trung diém canh BC. Tinh theo a thé tich khéi S.ABC va khoang cach giua hai
duong thang SM, AC.

PE SO 64 - THPT CHUYEN PH VINH (Lan 1)

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tam O, SD vubng goc véi mat (ABCD),

AD =a, AOB =120°, gdc giita hai mit phang (SBC) va (ABCD) bing 45°. Tinh theo a thé tich
khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang AC, SB.

PE SO 65 - NHOM GIA SU TRUC TUYEN
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat tim O va SO L (ABCD). Biét khodng
cach tir O dén SA 13 a+/2, géc tao boi giita ddy va mit bén (SAD)la 60° va d¢ dai duong chéo
AC ciia hinh chit nhat bang 4 1an khoang cach tir O dén mat bén (SAD). Tinh thé tich khdi chop
S.ABCD va khoang cach giira hai dudng thang SA va DC .
PE SO 66 - THPT HAN THUYEN, BAC NINH (Lén 2)
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac wvubng cén tai B Vvoi
AB = 2a. Hinh chiéu vudéng goc cua B xubng mit day (A’'B'C’) 1a trung diém H caa canh A'B'.
Tinh theo a thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C’ va khoang cach tir C'dén mit phang (A'BC) biét
goc gitra duong thang BC’ va mat phing (A’'B'C’) bang 45°.
PE SO 67 - THPT CHUYEN HUNG VUONG, GIA LAI (Lén 1)
Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai A véi AB=AC= a. Trén canh BC lay
diém H sao cho BH = %%, SH vuong goc véi mp (ABC), goc giita SA va mp (ABC) biang 60°.
Tinh theo a thé tich hinh chép S.ABC va khoang cach giira hai dudng thang AB va SC.
PE SO 68 - THPT NGUYEN KHUYEN, TP HCM (Lin 3)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD I hinh thoi véi SA = AB = a. goc BAD =120°. Cac mit

phing (SAC), (SBD) cing vurong goc véi day (ABCD). Tinh theo a thé tich tr dién S.ABC va goc
gitra SB va (SCD).
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PE SO 69 - THPT HA HUY TAP, NGHE AN

Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a. H 1a trung diém AB, SH vubng géc voi
mp (ABCD), tam gi4c SAB vudng tai S. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giira hai
duong BD, SC theo a.

PE SO 70 - THPT QUANG XUONG 4, THANH HOA

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC Ia tam giac vuong tai B. AB = 2a, BAC = 60°, canh bén SA
vudng géc v6i day va SA=a+/3. Goi M 13 trung diém cua canh AB. Tinh thé tich khdi chop
S.ABC va khoang cach giita hai dudng thang SB va CM theo a.
PE SO 71 - THPT CHUYEN LUONG THE VINH, PONG NAI
Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C’ ¢6 tam giac ABC vudng tai A, AB = a, AC =a~/3. Géc giira
A'C va mit phing (ABC) la 30°. Goi N 1a trung diém cua BB’. Tinh thé tich khdi lang tru
ABC.A'B’'C’ va cosin cta goc tao boi AB va CN.
PE SO 72 - THPT QUOC OAI, HA NOI
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat, AB =2a, AD =a. Trén canh AB lay diém
M sao cho AM :%. H 1a giao diém cua AC va MD. Biét SH vudng gdc voi mat phang (ABCD)
va SH = a. Tinh thé tich khdi chop S.ADCM va khoang cach giira hai dudng thing SD va AC theo
a.
PE SO 73 - THPT ANH SON 2, NGHE AN (Lan 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chitr nhat, AB=a, AD = 2/2a.. Hinh chiéu vuong
goc cua diém S trén mat phang (ABCD) triing véi trong tim tam giac BCD. Puong thing SA tao
Vv6i miat phing (ABCD) mét goc 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach giira hai
duong thang AC va SD theo a.
PE SO 74 - THPT TRAN QUANG KHALI (Lén 3)
Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ila hinh vudng canh 2a, mat phang (SAB) vudng géc voi
day, tam giac SAB can tai S va SC tao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va
khoang cach giira hai duong thang BD va SA theo a.
PE SO 75 - THPT PHU XUYEN B, HA NOI
Cho hinh chép déu S.ABC c6 SA=2a, AB=a. Goi M 1a trung diém cua canh BC. Tinh theo a thé
tich khéi chop S.ABC va khoang cach tir M toi miat phiang (SAB).
PE SO 76 - THPT CHUYEN KHTN HA NOI (Lén 3)
Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD Ia hinh vudng canh a+/2, tam gidc SAC vudng tai S va
nam trong mit phang vudng goc voi day, SA = a. Tinh theo a thé tich cua khéi chop S.ABCD va
khoang cach giita hai duong thang SD va BC.
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PE SO 77 - THPT CHUYEN NG. QUANG DIEU, PONG THAP (Lan 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat, AB = 2a, AD = a, K 1& hinh chiéu vuéng
goc cua B 1én dudng chéo AC, cac diém H, M lan luot 1a trung diém cua AK va DC, SH vudng
goc voi mit phang (ABCD), géc giira dudng thing SB va mit phang (ABCD) bang 45°. Tinh theo
a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach gitta hai dudng thing SB va MH.

PE SO 78 - THPT TRUNG GIA, HA NOI (Lén 2)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vubng tai A va B, AD=3BC =3J3a,
AB = 2+/2a tam giac SAB d&u trong mit phdng vudng goc véi mit phing (ABCD). Tinh thé tich
khéi chop S.ABCD va goc tao boi duong thang SA voi mat phang (SCD).

PE SO 79 - THPT CHUYEN THOAI NGQC HAU, AN GIANG (Lan 1)
Cho lang tru dimg ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam gic vudng tai A, AB=a,AC =a+/3 va
mat bén BB'C'C 14 hinh vudng. Tinh theo a thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C" va khoang cach
giita 2 duong thang AA',BC'.
PE SO 80 - THPT CHUYEN LAO CAI (Lan 2)
Cho khbi chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh chit nhit c6 ciac canh AB = 2a,
AD = a. Trén canh AB liy diém M sao cho AM :%, canh AC cit MD tai H. Biét SH vudng gdc
v6i mit phang (ABCD) va SH = a. Tinh thé tich khdi chép S.HCD va tinh khoang cach giira hai
duong thang SD va AC theo a.
PE SO 81 - THPT CHUYEN NGUYEN HUE, HA NQI (Lan 2)
Cho hinh chép S.ABC c¢6 mat phang (SAC) wubng géc véi mat phang (ABC),
SA=AB=a,AC =2a va ASC = ABC =90°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC va cosin cia goc
gitta hai mat phang (SAB) va (SBC).
PE SO 82 - THPT LUONG TAI 2, BAC NINH (Lén 3)

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a . Canh bén SA vudng goc vdéi day.
G6c gitta SC va mit day bang 45°. Goi E 1 trung diém BC. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va
khoang cach giita hai duong thang DE va SC theo a.

PE SO 83 - THPT LE LOQI, THANH HOA (Lin 2)
Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD Ila hinh chir nhat véi AB = a, SA_L (ABCD), SC tao vdi
mp(ABCD) mot goc 45° va SC = 2a+/2. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach tir
trong tim G cua tam giac ABC dén mp(SCD) theo a.

PE SO 84 - THPT PHAM VAN PONG, PHU YEN
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat, hinh chiéu vuong géc caa S 1&n mat
phing déy la trung diém cua canh AB. Biét AB =a; AC =a+/3; goc giira SD V&i mit phing day
bang 60°. Tich theo a thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach tir diém C dén mit phing
(SBD).
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PE SO 85 - THPT CU HUY CAN, HA TINH (Lan 2)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng canh a, SA vudng goc voi mat phang
(ABCD), géc gitra SC va mit phang (ABCD) bang 60°. Goi M 1a trung diém cia CD, N Ia hinh
chiéu vudng goc cua D trén SM. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach tir N dén mit
phang (SBC) theo a.
PE SO 86 - THPT HA TRUNG, THANH HOA (L4n 2)

Cho lang tru dung ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB = 2a,
AC = a, AA' = 3a. Tinh thé tich khdi lang tru va khoang cach giira hai duong thang AB' va BC.

PE SO 87 - THPT CHUYEN BIEN HOA, HA NAM (L4n 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudng tai A va B. Cac mat bén (SAB) va (SAD) cung
vudng goc voi mit phang day. Cho AB =2a,AD >a,SA=BC =a, CD = 2a+/5. Goi H 1a diém
nam trén doan AD sao cho AH =a. Tinh thé tich caa khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai
duong thang BH va SC theo a.

PE SO 88 - THPT BAO YEN 1, LAO CAI (PE 1)
Cho hinh chép S.ABCD ¢ day ABCD I hinh thoi canh a, ABC =60°. Canh bén SA vudng goc
v6i mit day va canh bén SC tao voi mit day mot goc 60°. Goi | 13 trung diém BC, H 1a hinh

chiéu vudng goc cua A 1én Sl. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach tir diém H dén
mit phang (SCD) theo a.

PE SO 89 - THPT BAO YEN 1, LAO CAI (PE 2)
Cho hinh chép déu A.BCD c6 AB =a+/3, BC = a. Goi M la trung diém ctia CD. Tinh thé tich
khéi chop A.BCD theo a va khoang cach giira hai duong thang BM, AD.
PE SO 90 - THPT YEN PHONG 2, BAC NINH (Lén 2)

Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh vudng canh a. Mat bén SAB 1a tam giac déu va nam
trong mat phang vudng goc voi day. Goi M 1a trung diém ctia canh AD. Tinh theo a thé tich cua
khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SA ,CM.

PE SO 91 - SO GIAO DUC VA PAO TAO NAM PINH

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang wvudng tai A va B;
AB = BC = 4a. Tam giac SAB déu va nam trong mit phang vudng goc v4i mit phang (ABCD).
Goi H 1a trung diém cua AB, biét khoang cach tir C dén mit phang (SHD) bang av10. Tinh thé
tich khdi chép S.HBCD va cosin caa goc giira hai dudng thing SC va HD.
PE SO 92 - THPT THUA LUU, HUE

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang véi dy 16n 12 AD; cac duong thang SA, AC
va CD d6i mot vudng goc véi nhau; SA=AC =CD =a~/2, AD = 2BC . Tinh thé tich cua khdi
chép S.ABCD va khoang cach giita hai duong thiang SB va CD.
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PE SO 93 - THPT THACH THANH 1, THANH HOA (Lén 3)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat vé6i AB = a,
AD = 2a, SA L (ABCD), SA = a. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang céach tir diém
A dén mit phang (SBM), véi Ml trung diém ctia canh CD.

PE SO 94 - THPT CHUYEN NGUYEN TAT THANH, YEN BAI

Cho hinh chép S.ABC c6 AB = AC =a, ABC =30°, SA vubng goc voi mit phang (ABC), goc
gitra hai mat phang (SBC) va (ABC) 1a 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC va khoang cach tir
trong tim G cua tam gidc ABC dén mit phang (SBC) theo a.

PE SO 95 - THPT HONG QUANG, HAI DUONG (Lin 2)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, goc ABC =60°. canh
bén SC =¥. Hinh chiéu vudng goc ciia S trén mat phang (ABCD) la trung diém canh AB.
Goi M 1a diém thuéc canh CD sao cho MC =2MD. Tinh theo a thé tich cua khdi chop
S.ABCD va tinh c6sin cta goc giira hai duong thang AM va SB.

PE SO 96 - THCS-THPT PONG DU, PAK LAK (Lin 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, mat bén SAD la tam giac vuong tai S, hinh
chiéu vudng goc ctia S 18n mat phang (ABCD) 1a diém H thudc canh AD sao cho HA = 3HD. Goi M
14 trung diém ctia AB. Biét ring SA = 2a+/3 va duong thing SC tao véi day mot goc 30°. Tinh theo
a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach tir M dén mit phang (SBC).
PE SO 97 - THPT THUAN THANH 1, BAC NINH (L4n 2)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat vi AB = 2a, AD = a. Hinh chiéu vudng
goc caa S trén mit phang (ABCD) 1a trung diém H caa AB. SC tao v&i day mot goc 45°. Tinh theo
a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SB, AC.

PE SO 98 - SO GD - PT TINH BAC GIANG
Cho lang try ABC.A'B'C’, c6 day la mot tam gidc déu canh bang 2a. Hinh chiéu vuéng goc cua B
lén mat phang (A'B'C’) tring véi trung diém H cia canh B'C’, K 1a diém trén canh AC sao cho
CK = 2AK va BA'=2ay3. Tinh thé tich cta khdi lang tru ABC.A'B'C’ va khoang céach giita hai
duong thang CC' va BK theo a.

PE SO 99 - SO GD - PT TINH QUANG NINH
Cho hinh hop dimg ABCD.A'B'C'D' ¢6 day la hinh thoi canh a, goc ACB =60°, mit phing
(A'BD) tao v6i day mot goc 60°. Tinh theo a thé tich khdi hop va khoang cach giira hai dudng
thang CD', BD.

PE SO 100 - THPT CHUYEN LONG AN, LONG AN (Lén 1)

Cho hinh chop S.ABCD co6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = 2a, BC = a. Hinh chiéu vuong goc
H caa dinh S trén mat phang day 1a trung diém cta canh AB; GAc giita dudng thang SC va mit
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phing day bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va g6c gitra hai duong thing SB va
AC.

PE SO 101 - THPT NGUYEN TRAI, KON TUM (Lan 1)

Cho hinh chop S.ABCD, day ABCD la hinh chir nhat c6 AB=a, BC = a+/3. Canh bén SA vuong
goc v6i mit phiang (ABCD), goc gitta duong thing SC va mat phing day (ABCD) bang 60°, M 1a
trung diém cua canh SD. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach tir dinh S dén
mp(BCM).

PE SO 102 - THPT CHUYEN SON LA, SON LA (Lin 1)

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD 4 hinh chit nhat c¢6 AB = a, BC = 2a. H 1a trung diém canh

AB, SH vudng goc véi mat phang day, canh bén SA = %. Tinh thé tich hinh chép S.ABCD va

khoang cach giita hai duong thang HC va SD.

PE SO 103 - THPT PA PHUC, HA NOI (Lin 2)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB la tam gidc déu,
SC = SD = a+/3. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va cosin cua goc giita hai mat phing (SAD) va
(SBC).

PE SO 104 - THPT CHUYEN. PH VINH (Lin 2)
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c¢6 day ABC la tam gidc déu canh bing. Goc giita canh bén va
day 1a 45°, hinh chiéu vudng goc cua 1én A mit phing 12 A'B'C’ trung diém canh A'B’. Goi M 1
trung diém canh B'C’. Tinh thé tich khéi lang try ABC.A'B'C’ theo a va cosin ciia goc giira hai
duong thang A'M, AB'.

PE SO 105 - THPT THONG NHAT, THANH HOA (L4n 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB=a, AD=2a, SA 1 (ABCD).
Tinh theo a thé tich ciia khéi chop S.ABCD va khoang cach tir D dén mat phang (SBM) véi M 1a

trung diém ctia CD biét goc giira SC va mit phang chta day 12 « Vi tana = =3

J5
PE SO 106 - THPT THANH CHUONG 3, NGHE AN
Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng tai A, AB=AC =a, | 1a trung diém cua SC, hinh
chiéu vuéng goc cua S 18n mit phang (ABC) 1a trung diém H caa BC, mit phang (SAB) tao véi
day 1 goc bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC va tinh khoang cach tir diém | dén mat phéang
(SAB) theo a.
PE SO 107 - THPT LY THUONG KIET, BINH THUAN (Lan 2)

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu canh bang a, tam gidc SAC can tai S va nim
trong mit phang vudng goc voi day, SB hop voi day mot goc 30°. Goi M 1a trung diém cua doan
BC. Tinh thé tich khdi chép S.ABM va khoang cach giira hai duong thiang SB, AM theo a
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PE SO 108 - THPT VIET TRI, PHU THOQ (L4n 2)

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SAL(ABC), SA=2a tam gidc ABCcan tai A, BC=2ay2,
cos ACB :%. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC, xac dinh tdm va tinh dién tich mat cau ngoai

tiép hinh chép S.ABC.
PE SO 109 - THPT THUAN CHAU, SON LA (L4n 2)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a Mat bén SAD 1a tam giac déu ndm

a/6

trong mat phiang vudng goc véi day, SC = — Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach
gitta hai dudng thang AD, SB theo a.
PE SO 110 - THPT MINH CHAU, HUNG YEN (Lin 2)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vubng canh a, SD = B?a. Hinh chiéu vuéng goéc H cua dinh
S 1én mat phang (ABCD) 1a trung diém cua doan AB. Goi K 13 trung diém cta doan AD. Tinh
theo a thé tich khdi chdp S.ABCD va khoang cach giira hai duong thang HKva SD.

PE SO 111 - THPT MINH CHAU, HUNG YEN (Lén 3)
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can dinh A, AB = av/2.Goi | 1a trung diém
cua BC, hinh chiéu vuéng goc cua S 1én mat day (ABC) 1a diém H thoa man 1A =—21H , géc gitta

SC va miat day (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC va khoang cach gitra hai duong
thang AC va SB.

PE SO 112 - THCS-THPT PONG DU, PAK LAK (Lin 2)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB = a. Canh bén SA vudng goc voi
mit phing déy, SC tao v6i mit phang day mot goc 45° va SC = 2a+/2. Tinh thé tich khédi chop
S.ABCD va khoang cach tir diém B dén mit phang (SCD) theo a.

PE SO 113 - BAO DAN TRI
Cho hinh chép S.ACBD cé day ABCD la hinh chit nhat, biét AB=2a,AD =a Trén canh AB liy
diém M sao cho AM :% canh AC cat MD tai H. Biét SH vudng gdc véi mit phang (ABCD) va
SH = a. Tinh thé tich khéi chép S.MHCB va khoang cach giita hai duong thang SD va AC.
PE SO 114 - THPT HUONG KHE, HA TINH (L4n 1)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A v6i AB = a, AC = 2a+/2 . Hinh chiéu
vudng goc cua S 1én mat phang (ABC) 1a diém A thudc doan BC théa man HB = 2HC, goc giira
SB va mit phang day bang 60°. Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC va khoang cach giita hai
duong thang SB va AC theo a.
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PE SO 115 - THPT HAM NGHI, HA TINH (L4n 2)

Cho hinh chop S.ABCD day 1a hinh chir nhat c6 canh AB =a, AD = a+/3. Hinh chiéu vuong goc
cia S lén mat phang (ABCD) la trong tAm cua tam giac ABC va SB tao voi mit phing (ABCD)
mot goc 60°. Tinh thé tich cua khéi chop S.ABCD va khoang cach giira hai duong thang SA va
CD.
PE SO 116 - SO GIAO DUC VA PAO TAO THANH HOA
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can, AD la day lon, AD = 2a, AB =BC =CD
= a. Hinh chiéu vuoéng goc cua S 1én mit phing (ABCD) 1a diém H thudc doan thing AC sao cho
HC = 2HA. Géc gitta hai mit phing (SCD) va (ABCD) bang 60°. Tinh theo a thé tich cua khéi
chép S.ABCD va khoang cach giita hai duong thiang SA va CD.
PE SO 117 - SO GD & PT BA RIA - VONG TAU
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vuéng canh a; tam gidc SAB déu va nim trong
mit phang vudng goc v6i day. Goi H 1a trung diém ciia canh AB. Tinh theo a thé tich khdi chop
S.ABCD va khoang cach gitra hai duong thang DH va SC .
PE SO 118 - THPT PONG GIA, HAI DUONG
Cho hinh chdp S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai B, AB = a va BC = a+/3. Goi BH 1a duong cao
ctia tam giac ABC. Tinh thé tich khbi chop S.ABC va khoang cach giira hai duong thang BH va
SC, biét SH L (ABC) va goc giira SB véi mit phang (ABC) bang 60°.,
PE SO 119 - THPT KINH MON, HAI DUONG (L4n 1)
Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vuédng tai A, AB = AC = a, | 1a trung diém ctia SC, hinh
chiéu vuéng goc cua S 18n mit phang (ABC) 1a trung diém H caa BC, mit phang (SAB) tao véi
day mot goc bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC va tinh khoang cach tir diém | dén mat
phang (SAB) theo a.
PE SO 120 - THPT NAM DUYEN HA, THAI BINH (L4n 1)

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=SB =SC =a, ASB =90°,BSC =120°, CSA=90°. Tinh theo a thé
tich khéi chop S.ABC va khoang cach tir C dén mp(SAB).

PE SO 121 - THPT GIA LQC, HAI DUONG (Lin 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a (a > 0), ABC =60°. Canh bén SA
vudng goc voi mat day (ABCD) gdc tao boi SC va mit phang (ABCD) bang 60°. Goi M 1a trung
diém cua SB. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang AM, SD theo
a.
PE SO 122 - SO GD & PT QUANG NAM

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A’B’C’ ¢6 canh day bang a, goc giita hai mat phang (A’BC)
va (ABC) biang 60°. Goi M 1a trung diém canh BC, N 1a trung diém canh CC’. Tinh theo a thé tich
khéi chop A.BB’C’C va khoang cach tir M dén mit phang (AB’N).
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PE SO 123 - THPT BAC YEN THANH, NGHE AN (12A4)

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai A, véi AC :%, BC = a. Hai mat phang

(SAB) va (SAC) cuing tao véi mat day (ABC) goc 60°. Tinh theo a thé tich khdi chop S.ABC va
khoang céch tir diém B t6i mat phang (SAC), biét rang mat phang (SBC) vudng goc véi day
(ABC).

PE SO 124 - THPT PHU'OC BINH, BINH PHUOC (L4n 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Goi | 14 trung diém AB, H la giao
diém cua BD véi IC. Cac miat phang (SBD) va (SIC) ciing vudng gdc véi day. Goc giira (SAB) va
(ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang SA va
IC.

PE SO 125 - THPT PHU'OC BINH, BINH PHUOC (L4n 2)

Trong khong gian Oxyz, cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C' c0 A(1; 1; 1), B(1; 2; 1), C(1; 1;
2) va A'(2; 2; 1). Tim toa d6 cac dinh B', C' va viét phuong trinh mit cau di qua bén diém A, B, C,
A

PE SO 126 - THPT QUYNH LUU 3, NGHE AN (Lin 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vuéng canh 2a. Hinh chiéu dinh S 1én mat day 1a
trung diém H cua doan thang AB. Biét goc hop boi SC va mit day 1a 45°.

a) Tinh thé tich khéi chop S.ABCD.
b) Tinh khoang cach giita hai duong thang BD va SC.
PE SO 127 - THPT PHUOC BINH (Léan 3) (PE MINH HQA)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, ZABC =60°. Canh bén SA vudng géc
v6i mit day va canh bén SC tao v6i mit day mot goc 60°. Goi | 1a trung diém BC, H 1 hinh chiéu
vudng goc cia A 1én SI. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach tir diém H dén mat
phang (SCD) theo a.

PE SO 128 - THPT PHUOC BINH (Lan 4) (PE MINH HQA)

Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh thoi canh a mit bén SAD 1a tam giac déu nam trong

a6

mit phang vudng goc véi day, SC = > Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giita
hai duong thang AD, SB theo a
PE SO 129 - THPT PHUOC BINH (Lan 5) (PE MINH HQA)

Trong mit phiang Oxy, cho hinh chir nhat ABCD c¢6 AB = 2BC. Goi H la hinh chiéu caa A 1én
duong thang BD; E, F lan luot 13 trung diém doan CD va BH. Biét A(1; 1), phuong trinh duong
thang EF 14 3x -y — 10 = 0 va diém E c6 tung d6 4m. Tim toa d6 cac dinh B, C, D.

GV. TRAN QUOC NGHIA E3 TOAN HOC BAC - TRUNG — NAM



TAi LIEU ON THI THPT QUOC GIA 2016 39
PE SO 130 - THPT PONG XOAI (Lan 1) (PE MINH HQA)

Cho hinh chdp S.ABC c6 day la tam giac vubng can tai B, BA = a. Tam giac SAC déu va nam
trong mat phang vudng goc voi mp(ABC). Goi M, N lan lugt 14 trung diém cua SA, BC. Tinh thé
tich khéi chop S.ABC va khoang céach giira hai duong thang chéo nhau AC, MN theo a.

PE SO 131 - THPT PONG XOAI (Lén 2) (PE MINH HQA)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vubng canh 2a, mat bén (SAB) nam trong mit phang
vudng goc véi day (ABCD), tam giac SAB vubng tai S, SA = a. Hay tinh thé tich ciia khdi chop
S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang AB, SC theo a.

PE SO 132 - THPT PONG XOAI (Lén 3) (PE MINH HQA)

Cho hinh chdp S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a, SA vudng goc voi day va SB tao véi day
mot goc 60°. M 1a trung diém BC. Tinh thé tich khbi chop S.ABC va khoang cach giita hai duong
thang SM, AC theo a.

PE SO 133 - THPT PONG XOAI (Léin 4) (PE MINH HQA)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chir nhat véi AB = a, AD = 2a, SA L (ABCD) va SA
= a. Tinh theo a thé tich cta khdi chép S.ABCD va khoang cach tir A dén mit phang (SBM) véi M
1a trung diém cua CD.

PE SO 134 - THPT CHUYEN QUANG TRUNG, BINH PHUOC (Lén 1)
Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. goc giita mat bén va mat day bang 60°.
M, N lan luot 13 trung diém canh SD va DC. Tinh theo a thé tich khdi chop M.ABC va khoang
c4ch tir diém N dén mat phang (MAB).
PE SO 135 - THPT NGUYEN HU'U CANH, BINH PHUOC (Lén 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a. Tam giac SAB can tai S va nam
trong mat phang vudng goc véi day, goc gitta canh bén SC va day bang 60°. Tinh theo a thé tich
khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang BD va SA.
PE SO 136 - THPT NGUYEN HU'U CANH, BINH PHUOC (Lén 2)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang 2a. E, F lan luot 13 trung diém
ciia AB va BC, H 1a giao diém cta AF va DE. Biét SH vudng gdc voi miat phang (ABCD) va goc
gitra duong thang SA va mit phing (ABCD) bing 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang
c4ch gitra hai duong thang SH, DF.
PE SO 137 - THPT CHUYEN PHSP HA NOI (L4n 2)
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a, mit bén SAC vudng goc voi day va la
tam giac can tai S, géc SBC = 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.
PE SO 138 - SO GIAO DUC & PAO TAO HA NOI
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC la tam gi4c vudng tai B, AB = 2a, BAC = 60°, canh bén SA
vudng goc v6i mat phing day vd SA=a+/3. Goi M 1a trung diém cta canh AB. Tinh theo a thé
tich khéi chop S.ABC va khoang cach giira 2 duong thang SB, CM.
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PE SO 139 - THPT THU'C HANH CAO NGUYEN

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D; AB=AD=2a,CD=a ;

goc giira hai mat phang (SBC) va (ABCD) bang 60°, Sl 13 dudng cao cua khdi chop véi | 1a diém

trén canh AD sao cho AD = 3Al. Tinh thé tich ctia khdi chop S.ABCD va khoang cach tir A dén
mit phang (SBC).

PE SO 140 - SO GIAO DUC & PAO TAO QUANG NGAI (PE 1)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a, SA vudng goc véi day. Goc tao
boi SC va mit phing (SAB) bang 30° Goi E 1a trung diém cua BC. Tinh thé tich khéi chop
S.ABCD va khoang cach giira hai duong thang DE, SC theo a.

PE SO 141 - SO GIAO DUC & PAO TAO QUANG NGAI (PE 2)

Cau 5 (1,0 diém). Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, AABC déu c6 canh bang a, AA’ = a va dinh A’
cach déu A, B, C. Goi M, N lan luot 13 trung diém ctia canh BC va A'B . Tinh theo a thé tich khoi
lang truy ABC.A'B'C’ va khoang cach tir C dén mat phang (AMN).
PE SO 142 - SO GIAO DUC & PAO TAO NAM PINH

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh bang a, tam giac SAB vudng can tai dinh
S va nam trong mit phang vudng goc v6i mit phang day. Tinh thé tich cta khéi chép S.ABC va
khoang cach giita hai duong thang SB va AC theo a.

PE SO 143 - THPT POAN THUQNG, HAI DUONG (Léan 1)
Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh thang voi day 16n 1a AD va AD = 2BC, SA vudng
goc v6i mat phang (ABCD), tam gidc ACD vuéng tai C va SA= AC = av/3,CD =a. Tinh thé
tich ctia khbi chop S.ABCD va khoang cach giira hai duong thang SB va CD.

PE SO 144 - THPT POAN THUQNG, HAI DUONG (Lén 2)

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh 2a, ABC =60°, SA vuong goc véi mat
phang (ABCD), gdc gitta mat bén (SCD) va mit day (ABCD) bang 45°. Tinh thé tich khdi chop
S.ABCD va goc giita dudong thang SB va mat phang (SCD).

PE SO 145 - THPT ANH SON 2. NGHE AN (Lan 2)

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A. Canh AC = a, BC = a+/5. Mat phing
(SAB) vudng goc mat phiang day va tam giac SAB déu. Goi K diém thudc canh SC sao cho SC =
3SK. Tinh thé tich ctia khbi chop S.ABC va khoang cach giita hai duong thang AC va BK theo a.

PE SO 146 - THCS-THPT PONG DU, PAK LAK (L3)
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vubéng canh a, SA_L (ABCD), SB = a3, goi M la trung

diém AD. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thing SM va
AB.
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PE SO 147 - SO GIAO DUC & PAO TAO LAO CAl

Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la ntra luc giac déu va AB = BC = CD = a. Hai mit phing
(SAC) va (SBD) cuing vudng géc véi mit phing day (ABCD), géc gitta SC va (ABCD) bang 60°.
Tinh theo a thé tich ctia khéi chop S.ABCD va gdc giita duong thang SC va mat phang (SAD).

PE SO 148 - THPT GIA LQOC, HAI DUONG (Lan 1)

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD I3 hinh thoi canh a (a > 0), ABC =60°. Canh bén SA
vudng goc voi mat day (ABCD) gdc tao boi SC va mit phang (ABCD) bang 60°. Goi M 1a trung
diém cua SB. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va khoang cach giita hai duong thang AM, SD theo
a.
PE SO 149 - THPT CHI LINH, HAI DUONG (Lan 1)
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh chit nhat, AB = a, AD = 2a. Goi M 1a trung diém
ctia canh BC, canh bén SA vudng goc v4i mat phang (ABCD), gdc giita SM va mit phang (ABCD)
bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD va khoang cach giita hai dudng thing DM, SB.
PE SO 150 - SO GIAO DUC & PAO TAO HA TINH
Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh chit nhat c6 canh AB = a, AD = 2a. Goi O 1a giao diém cua
hai duong thang AC va BD, G Ia trong tim cua tam giac SAD. Biét SO vudng goc voi mat phang
(ABCD), gbc giira duong thing SC va mit phiang (ABCD) bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi
chép S.ABCD va khoang cach tir diém G dén mat phang (SCD).
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