SO GD&PT HA TINH KY THI THU TOT NGHIEP TRUNG HQC PHO THONG NAM 2023
Bai thi: TOAN
PE THI CHiNH THU'C Thoi gian lam bai: 90 phit, khéng ké thoi gian phat dé
(Pé thi gom 06 trang, 50 cdu)

PE GOC: LE

Ho, tén thi sinh:
S6 bao danh:
Cau 1. Trén mat phfmg toa do, diém biéu dién cua sb phuc z=2+3i cb toa do la

A. (2;3). B. (2;—3). C. (3;2). D. (3;—2).
Cau 2. Pao ham cia hamsd y=7" 1a

Ay =7"In7. B. y'=x7"". C.)y = T D. y'=7".

In7

Cau 3. Tap xéac dinh cia ham s6 y =log, x 1a

A. D:(O;+oo). B. D:[O;+oo). C. D:(—oo;O). D. D:(—oo;O].
Cau 4. Téap nghiém cia bat phuong trinh 3* <27 1a

A. (—;3]. B. [3;+). C. (3;+x). D. (—;9].
Céau 5. Cho cép sb cong (u,) v6i u, =2 vacong sai d =-3. Gia tri clia u, bang

A. -1. B. -5. C. -6. D. 5.
Ciu 6. Trong khong gian Oxyz , vecto d =2i =37 — k ,véi 17;};1; la cac vecto don vi. Khi do6 toa do
cua d la

A. ﬁ:(Z;—B;—l). B. &:(2;3;1). C. 5:(—2;3;1). D. 5:(2;3;—1).
Cau 7. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. S6 nghiém ctia phuong trinh f(x)=0 la

T —00 -2 0 2 400
J'(x) -0 + 0 - 0 +
+00 1 00
f(z) N / \. 7
-2 —2
A. 4. B. 3. C.2. D. 0.

Cau8. Néu [f(x)dr=4 va [g(x)dx=-2 thi I = [[f(x)+g(x)dx bing

A. 2. B. 6. C. -6. D. 2.
Ciu 9. Puodng cong hinh bén 13 db thi cia ham s6 nao?
Y
e x
A y=x-3x+2. B. y=x'-x*+2. C.y=—x"-3x+2. D. y=x"-3x+2.



Céu 10. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) tim 7 (-1;2;-3), ban kinh R =2 . Phuong trinh cuia
mit cau (S) 1a

A. (x+1)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =4, B. (x+1)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =2

C. (x=1)" +(y-2) +(z-3) =4. D. (x—1) +(y+2) +(z-3)" =4.
Céu 11. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuéng goc clia diém M (1;2;3) 1én mit phng Oxy c6 toa
do

A. (1;2;0). B. (1,0;3). C. (0;2;3). D. (0;0;3).
Cau 12. Cho hai s6 phitc z, =1-2i ; z, =—2+3i. Phan 4o ctia s6 phiic z = z, - z, bang

A. 7. B. 4. C. 7i. D. -7.
Céu 13. Thé tich cta khéi hop chir nhat co d6 dai ba canh 2; 3; 4 bang

A. 24. B. 8. C.12. D. 4.

Céu 14. Cho khdi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, AB=2; BC =3; S4 vudng goc v4i day va
SA =5. Thé tich khéi chép da cho bang
A. 10. B. 30. C.6. D. 2.

Caiu 15. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S): (x—l)2 + (y + 2)2 + (z —3)2 =16 . Piém nao sau ddy
nam bén trong mit cau?

A. M(l;—2;l). B. N(—l;2;3). C. P(—l;2;—3). D. Q(l;—Z;—l).
Cau 16. Cho s6 phiic z = 3+4i, médun ciia s6 phirc z bang

A. 5. B. 3. C. 4. D. 7.

Céu 17. Cho hinh nén ¢ ban kinh ddy 7, chiéu cao A va d6 dai duong sinh /. Pang thirc ndo sau day
dang?
A P=r'+h, B.r’ =h’+1. C.1*=r’+I", D. h=1.

. 1 -2 z-1
Cau 18. Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d : x; =7 " == 5

. Mt vecto chi phuong cta d

la
A. ¥ :(2;1;—2). B. v :(—1;2;1). C.v :(2;1;2). D. v :(1;—2;—1).

Céu 19. Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Ham sb dat cuc dai tai

T —00 2 4 +00
Yy’ + 0 - 0 -+
3 - +00
Y - S d
— 0 9
A. x=2. B. x=3. C. x=4. D. x=-2.
. 2x+1 : .2 . . X p- ;
Cau 20. Chohamso y = al . Toa dg giao diém cuia hai duong ti€ém can cua do thi ham so 1a
X+
1
A. (—2;2). B. (2;2). C. (—2;—5) D. (2;—2).

Céu 21. T4p nghiém cua bat phuong trinh log, (x-2)<2 la
A. (2;6]. B. (—o0;6). C. (—o;6]. D. [2;4].



CAu 22. Cho mdt nhém hoc sinh ¢6 10 ban. C6 bao nhiéu cach chon 3 ban dé di tinh nguyén?
A. 120. B. 720. C.o6. D. 30.
Ciu 23. Ham s6 nao sau ddy 1a mot nguyén ham cta ham sé f(x) =2x+3?
A. F(x)=x"+3x. B. F(x)=2. C. F(x)=x"+3. D. F(x)=2x>+3.
3

Céu 24. Néu [ f(x)dx=2 thi [[£(x)+1}dx béng

0

A. 5. B. 3. C.2. D. 1.
Céu 25. Ham s6 nao sau ddy dong bién trén khoang (—0;+0)?

2x-1

A, y=x +3x+2. B. y .
x+2

C.y:%x4+x2. D.y=—x—x+2.

Céu 26. Tim ho nguyén ham cta ham sé f(x) =sin2x.

1
A. jf(x)dx=—5cos2x+c. B. jf(x)dx:—coszxw.
1. .
C. If(x)dx:551n2x+C. D. [ f(x)dx=sin2x+C.
A 1 7 s 1z A 5 \ A X+ 2 A
Cau 27. Tim gia tri 16n nhat cia ham s6 y = trén doan [1;2].
X
A. ma 3 B. ma 2 C. max 1 D. max 3
. maxy=3. .maxy=2. . =—. . ==,
2] B 02 0 2 i 2
Cau 28. V6i a 1a s6 thuc duong tiy ¥, log, (3a4) bang
A. 1+4log,a. B. 3+log;a. C. 4log,a. D. 3+4log,a.
Céu 29. Dién tich hinh phang gi6i han béi parabol (P): y = x* +2x va dudng thing d : y =2x+1 bing
A s=2 B.5=7 c.s=10 p. 5=197
3 3 15 15

Cau 30. Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam gidc vudng can tai B, S4 vuong goc voi day va AB=4.
Khoang céch tir C dén mit phing (SA4B) bang

A. 4. B. 22. C. 2. D. 8v2.
Céu 31. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. Phuong trinh | £ (x)|=1 c6 bao nhiéu

nghiém thuc phan biét?

Y
-4 2
|
l
: I9
| i
o) U
:
I
|
ol
A. 6 B.5 C. 4 D. 3



Céu 32. Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham f"(x)= (x—2)2 (x—l)3 (2x+3)(x+1) v6imoi x e R. Piém

cuc dai ctia ham sd 1a

A x=-1. B. x=2. C. x=1. D.xz—%.
Céu 33. Mot hop bt bi gdm 6 but mau do, 7 but mau den va 8 but mau xanh. Lay ngiu nhién 4 bt tir
hop d6, xac suat dé trong 4 bt 13y ra, c6 dung 1 but mau do bang

A B 1% C.—. D. L.

57 285 19 19

Ciu 34. Tong tit ca cac nghiém cta phuong trinh 9* —4-3" +3 =0 bang

A. 1. B. 4. C. 3. D. 4.

Céu 35. Trén mit phang toa do, biét tip hop diém biéu dién sb phirc z théa méin |z+3i|=|z+1-2i| 1a
mot dudng thang. Phuong trinh tong quat ciia duong thang do 1a

A. x-5y-2=0. B. x+y+3=0. C.x+y-2=0. D. x-5y-6=0.
Céu 36. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (1;—1;—1) va N(S;S;l) . Mit phang trung truc ctia

doan thang MN c6 phuong trinh 1a
A. 2x+3y+z-12=0. B.2x+3y+z+12=0.

C.3x+2y-12=0. D. 3x+2y-24=0.
Céu 37. Trong khong gian Oxyz , cho dudng thiang A: x2—1 =2 _—;1 =2 2 song song v&i mit phang
(P):x+2y+2z+3=0.Khoang cich giita dudng thing A va mat phang (P) bang

A. 2. B.E. C. 1. D.L.

3 N

Céu 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 chiéu cao SA = a, day 1a hinh vudng canh « . Tinh khoang cach tir
trung diém M cua canh SB dén mit phang (SCD).

a2 a2 C. a2 p. 3.

A. . B. . . .
4 2 2

. 4 . log, x+— log, x—l
Cau 39. C6 bao nhiéu so tw nhién x €[1;2023] thébaman 3~ 2+3 ~ 22> Jx.
A. 2023, B. 2022. C. 2021. D. 2020.

CAu 40. Cho ham sd y = f(x) xac dinh trén R\ {%} théa man f'(x) = ﬁ , f(0)=2022,
x f—

f(1)=2023. Gia trj cua f(2)— f(~1) bang
Al B.O0. C. 1. D. In4.

Cau 41. Cho ham sb bac ba f (x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia m

sao cho d6 thi ham sb g(x) = c6 dung ba duong tiém can?

f (x —-m
r | —00 Ty T9 +00
f'(x) + 0 - 0 +
3 +00
—00 1




A. 2. B. 0. C.1. D. 3.
Chu 42. Xét céc s6 phitc z théaman |z—2+3i[=2|z+1]. Goi M va m lan luot 1a gia trj 16n nhat va
gia tri nho nhét cta | z|. Gid tri cia M +m bang

A. 42, B. 5. C.2V2. D. 2./5.
CAu 43. Cho khéi hop chit nhat 4ABCD.A'B'C'D’" c6 day la hinh vuéng canh bf?mg 2a.Goi M, N lan

luot 1a trung diém cta AB va B'C’. Biét ring goc giira duong thing MN va duong thing 44’ bang 30°.
Thé tich ciia khdi hop chir nhat da cho bang
a*\6 4a°\J6

A. 4a°+6. B. T C. T D. 24°/6.

Ciu 44. Cho ham sd bac ba y = f(x) = ax’ +bx* + cx+d ¢6 d6 thi nhu hinh v&. Dién tich hinh phang

gidi han boi hai duong y = f'(x) va g(x) = f"(x)+bx—c bing

A2 B. 1. c. = p. 2.
2 2 2 2
Céiu 45. Trén tap hop céc sd phtic, xét phuong trinh z* +2(m+2)z> +3m+2 =0, (m 14 tham s thuc).
C6 bao nhiéu gia trji ctia tham s6 m sao cho phuong trinh d cho c¢6 bén nghiém phén biét va bon diém
A, B, C, D biéu dién bdn nghi¢m doé trén mat phrfmg phtrc tao thanh mot tir giac c6 dién tich béng 49

A. 1. B. 0. C.2. D. V6 so.
x=t
A n . C e B x-1 y+2 =z | . .
Cau 46. Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thang d:T:T:T;d: y=1+2t.Goi A la
z=—1+¢

duong thang di qua M (3;2;1), vudng goc véi d va cat d'. Khi d6 toa do giao diém ciia A va mit phang
(Oyz) 1a
A. (0;11;1). B. (0;2;1). C. (0;-11;1). D. (0;-2;1).

Cau 47. Cho cac sb thuc dwong x va y théa man 4+3> 7+ = (4+ 9~ ) .7772%+2 Khi bidu thue

_x+y+10

P dat gia tri nho nhat thi tong x + y bang

X
A. 8. B.9. C.1+92. D. 1+82.

Céu 48. Cho hinh tru (T) c6 AB, CD lan luot 13 hai duong kinh ctia hai duong tron ddy cua hinh tru va
ddng thoi vudng goc v6i nhau. Thé tich khdi tir dién ABCD bang 10. Thé tich khéi tru (T) bang
A. 157 B. 30r. C. 45r. D. 60r.



Céu 49. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) ¢6 tim /(1;2;3), bankinh R=5 va diém P(2;4;5)
nam bén trong mit cau. Qua P dung 3 diy cung 4A', BB', CC' ctia mit cau (S) doi mot vudng goc
v6i nhau. Dung hinh hdp chit nhat cé ba canh 1a PA, PB, PC. Goi PQ la duong chéo cta hinh hop chir

nhat d6. Biét réng QO ludn chay trén mdt mat clu c6 dinh. Ban kinh ctia mat cdu d6 b?mg

A. 57 B. \/61. V219 V219

C.—— D. ——.

6 2
Céu 50. Cho ham sé y = f(x) ¢6 f(=2)=0, c6 dao ham lién tyc trén R va bang xét diu dao ham nhu
sau
i —00 —1 2 +00
f'(x) + 0 - 0 +
Ham s6 g(x) = \3 St 4227 -2)-2x" 6x2‘ ¢6 bao nhiéu didm cuc tri?
A.S. B. 3. C.4. D. 7.
HET




PAP AN VA HUONG DAN GIAI CAC CAUMUC PQ VD

Cau 1. Trén mat phang toa do, diém bicéu dién cua sb phtc z=2+3i cotoad) la

A. (2;3). B. (2;-3). C. (3;2). D. (3;-2).
Ciu 2. Pao ham ciahamsb y=7" 1a

A.y'=7"In7. B. y' =x7"". C.y = / D. y'=7".

In7

Cau 3. Tap xéac djnh cia ham s6 y =log, x 14

A. D:(O;+oo). B. D:[O;+oo). C. D:(—OO;O). D. D:(—oo;O].
Ciu 4. Tap nghiém cua bat phuong trinh 3* <27 1a

A. (—0;3]. B. [3;+x). C. (3;+x). D. (—;9].
Cau 5. Cho cap sb cong (u,) v6i u, =2 va cong sai d =-3. Gid tri ctia u, bang

A. —1. B. 5. C. -6. D. 5.

Cau 6. Trong khong gian Oxyz , vecto a = 20 -3/ - k , VOi f;];E la cac vecto don vi. Khi d6 toa do

cua g la
A. a=(2;-3;-1). B. d =(2;3;1). C. a=(-231). D. a=(2;3;-1).
Cau7. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. S5 nghiém ctia phuong trinh f(x) =0 la
T —00 —2 0 2 +00
f(x) -0 + 0 - 0 +
+00 1 +00
f(x) \ / \. /
-2 -2
A. 4. B. 3. C.2. D.O.

Cau 8. Néu j f(x)dx=4 va j g(x)dx=-2 thi I = j [f(x)+g(x)]dx bang

A. 2. B. 6. C. -6. D. 2.
Loi giai

Ta co

1

[+ gk = [ Fnde+ [ gGode=4+(-2) =2.

0
Cau 9. Puong cong hinh bén 1a d thi ctia ham s6 nao?

Y

\

o :
A, y=x -3x+2. B. y=x"'-x*+2. C.y=—x-3x+2. D. y=x"-3x+2.




Céu 10. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) tim 7 (-1;2;-3), ban kinh R =2 . Phuong trinh cuia
mit cau (S) 1a

A. (x+1)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =4. B. (x+1)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =2

C. (x—1) +(y-2) +(z-3) =4. D. (x—1) +(y+2) +(z-3) =4.
Céu 11. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goe ctia diém M (1;2;3) 1én mit phing (Oxy) 6 toa
do

A. (1;2;0). B. (1,0;3). C. (0;2;3). D. (0;0;3).
Cau 12. Cho hai sé phie %1~ 1-2i 5= ~2+3 pydn o cia sb phirc ©~ %12 bang

A. 7. B. 4. C. 7. D. 7.
Cau 13. Thé tich ciia kh6i hop chir nhat ¢ do dai ba canh 2; 3; 4 bang

A. 24 B. 8. C.12. D. 4.

Ciau 14. Cho khdi chop S.4BCD c6 day 1a hinh chit nhat, AB=2; BC =3; S4 vudng goc voi day va
SA =5. Thé tich khéi chép da cho bang
A. 10. B. 30. C.6. D. 2.

Céiu 15. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S): (x—l)2 +(y+ 2)2 +(z—3)2 =16 . Piém nao sau day
nam bén trong mit cau?

A, M (1;,-21). B. N(-1;2;3). C. P(-1;2;-3). D. O(1;-2;-1).
Cau 16. Cho s6 phtic z=3+4i, médun cua sé phirc z bang

A. 5. B. 3. C. 4. D. 7.

Céu 17. Cho hinh nén c6 ban kinh day 7, chiéu cao % va do dai dudng sinh /. Pang thirc ndo sau day
dang?
AP =r’+h’. B. " =h"+1*. C. " =r+I". D. h=1.

. 1 -2 z-1
Cau 18. Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d : x; =7 " =z 5

. Mot vecto chi phuong cta d

la
A. v =(2;l;—2). B. v :(—1;2;1). C.v :(2;1;2). D. v :(l;—2;—l).

Céu 19. Cho ham sd y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Ham sb dat cuc dai tai

T —00 2 4 +00
Yy + 0 - 0 -+
3 - +00
y / ~. /”
0 )
A. x=2. B. x=3. C. x=4. D. x=-2.
. 2x+1 : .2 . . X p- ;
Cau 20. Chohamso y = al 5 Toa dg giao diém cua hai duong ti€ém can cua do thi ham so 1a
X+
1
A. (—2;2). B. (2;2). C. (—2;—5) D. (2;—2).
Loi giai



D6 thi ham s c6 duong tiém can ding x = —2, duong tiém cin ngang y =2 nén toa do giao diém hai
duong tiém can la 1(-2;2).
Céu 21. Tap nghiém cia bat phuong trinh log, (x—2) <2 1a
A. (2;6]. B. (—o0;6). C. (—oo;6]. D. [2;4].
) Loi giai
Bat phuong trinh twong duong voi
0<x-2<4<2<x<6.

CAu 22. Cho mdt nhém hoc sinh ¢6 10 ban. C6 bao nhiéu cach chon 3 ban dé di tinh nguyén?
A. 120. B. 720. C.6. D. 30.

Loi giai
S6 cach chon 3 ban trong nhém 10 ban 1a C;; =120.
Ciu 23. Ham s6 nao sau ddy 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x) =2x+3?
A. F(x)=x"+3x. B. F(x)=2. C. F(x)=x"+3. D. F(x)=2x"+3.
3

Céu 24. Néu [ f(x)dx=2 thi [[£(x)+1}dx béng

0

A. 5. B. 3. C.2. D. 1.
Céu 25. Ham s6 nao sau day dong bién trén khoang (—o0;+00) 2
~ 2x-1
x+2

1
A, y=x+3x+2. B. y C. y=Zx4+x2. D.y=-x-x+2.

Céu 26. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) =sin2x.

ijf(x)dxz—%cosbﬁc. B. jf(x)dx:—cos2x+C.
1. :

C. jf(x)dx=5s1n2x+C. D. jf(x)dx:—smzxw.

" X 1 L, o 1s £ x+2
Cau 27. Tim gid tri 16n nhat cia ham s6 y = trén doan [1;2].

X
A. ma 3 B. ma 2 C. max ! D. max 3
. max y=3. .maxy=2. . =—, . =—,

el 1 B 02 0 2 o2 2
Cau 28. V6i a 1a s6 thuc duong tiy ¥, log, (3a4) bang

A. 1+4log,a. B. 3+log,a. C. 4log,a. D. 3+4log,a.
Céu 29. Dién tich hinh phang gidi han boi parabol (P): y = x* +2x va duong thang d : y = 2x+1 bang

A S=2 B. 5= c.s=1° D. 5=1%7

3 3 15 15

Cau 30. Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac vudng can tai B, S4 vuong goc voi day va AB=4.
Khoang céch tir C dén mit phing (SA4B) bang

A 4. B. 2/2. C. 42 D. 8/2.
Cau 31. Cho ham s bac ba y = f(x) c¢6 d thi nhur hinh v& bén. Phuong trinh | f (x)| =1 c6 bao nhiéu

nghi¢m thuc phan biét?



Y

R

A. 6. B.5. C. 4. D. 3.
Céu 32. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f"(x)=(x-2)" (x—=1)’ (2x+3)(x+1) véi moi x € R. Piém
cuc dai ctia ham sd 1a

A. x=-1. B. x=2. C. x=1. D.xz—E.

Cau 33. Mot hop but bi gém 6 but mau do, 7 bat mau den va 8 bat mau xanh. Léy ngﬁu nhién 4 but tur
hop o, xac suat dé trong 4 bt 13y ra, c6 ding 1 but mau dé bang

NS B 14 ) z

- 57 285 19 19

Loi giai

S6 phan tir ciia khong gian mu bang n(Q)=C3, .

Trong 4 bt 14y ra c6 dung 1 bat mau d6 va 3 bat con lai khong phai mau do, do d6 sé két qua thuan loi
ctia bién c6 bang C -C}; .

1 3
Xac suat can tim bang C"’—4C15 _26 :
c! 57
Ciu 34. Tong tit ca cac nghiém cta phuong trinh 9° —4-3" +3 =0 bang
Al B. 4. C.3. D. 4.
Loi giai

13 =1 x=0
Phuong trinh twong duong véi = .
3* =3 x=1

Tdng tat ca cac nghiém ciia phuong trinh 1a 0+1=1.
Chu 35. Trén mjt phang toa do, biét tap hop diém biu dién s6 phirc z théa man |z+3i]=|z+1-2i| Ia
mot duong thang. Phuong trinh tong quat ctia dudng thang d6 1a
A. x-5y-2=0. B. x+y+3=0. C.x+y-2=0. D. x-5y-6=0.
Loi giai
Goi M (x;y) la diém biéu dién s6 phirc z, ta co
|x+yi+3i| :|x+yi+l—2i|
& X3 =(x+1) +(y-2)
& x=5y-2=0.
Vay phuong trinh duong thang can tim1a x-5y—-2=0.
Céu 36. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (1;-1;—1) va N(5;5;1). Mt phang trung truc cia

doan thang MN c6 phuong trinh 1a
A. 2x+3y+z-12=0. B.2x+3y+z+12=0.
C.3x+2y-12=0. D. 3x+2y-24=0.
10



Loi giai
Mit phéng trung truc cia MN di qua trung diém 7 cta MN va c6 vecto phép tuyén 1a MN .
Taco 1(3;2;0) va MN = (4;6;2) nén phuong trinh mat phing trung truc cia MN 1a
4(x-3)+6(y-2)+2(z-0)=0=2x+3y+z-12=0.

. -1 1 z-2 ,

Cau 37. Trong khong gian Oxyz , cho duong thang A: x2 =7 —; == song song voi mat phang
(P):x+2y+2z+3=0.Khoang cach giita dudng thang A va mit phang (P) bang

A. 2. B.g. C.1. D.L.

3 g
Loi giai

Chon diém A(L-1;2) .+

Vi A song song vdi (P) nén

d(A,(P))=d(4,(P))= f-2+4+3_,

’ ’ Ji+4+4

Céu 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 chiéu cao SA = a, day 1a hinh vudng canh « . Tinh khoang cach tir
trung di€ém M cia canh SB dén mit phing (SCD).
2 2
&“‘/_. B. “[. C.a\2. D.&.
4 2 2
, Loi giai
Vi M la trung diem SB va AB||CD nénta co

d(M.(SCD)) =%d(B,(SCD)) :%d(A,(SCD)).
Ha 4H 1 SD (1). Taco

SA 1L CD
= CD 1 (SAD)= AH L CD  (2)
AD 1. CD
Tir (1) va (2) suy ra AH 1 (SCD) hay d(4,(SCD))=AH .

S

Tam gidc SAD vudngtai 4,c6 SA=a, AD =a nén la tam gidc vudng can, do d6 H 13 trung diém cua

SD va AH =2

2
S
a2

Vay d(M,(SCD)) = %AH ==

A. 2023. B. 2022. C. 2021. D. 2020.
11

1
’ log, x+— log, x—
Ciu 39. C6 bao nhiéu s6 tw nhién x €[1;2023] théaman 3 2+3  2>x.



Loi giai
bK: x>0, dit t=log, x thi x=4".

NG NG g 3

BPT: 33 403 >2 <43 >32 o> >~ o r>log, ~—. Vay x>4 " nénco 2023 sb
V3 2 4 !
tu nhién théa man.

Céu 40. Cho ham sé y = f(x) xac dinh trén R\ {%} thoa man f'(x)= ﬁ , f(0)=2022,
x f—

f(1)=2023. Gid tri cua f(2)— f(~1) bang
Al B. 0. C. 1. D. In4.
Loi giai
Ta co

: N SRS SN
jf(x)dx_jzx_ldx_zlnpx 1|+C
lln(2x—1)+Cl, khix>%

= f(x)= :
Eln(1—2x)+Cz, khix<5

+ Xét trén (—oo;%j, taco f(0)=2023= C, =2023.
+ Xét trén (1; +ooj, taco f(1)=2023= C, =2023.
2
I o
~In(2x—1)+2023, khix >~
Do d6, f(x)= ?
~lIn(1-2x)+2022, khix<—
2 2
Vay £3)-f(-1) z(%ln3+2023j—(%ln3+2022j —1.

Céu 41. Cho ham s bac ba f (x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia m

sao cho do thi ham sb g (x) = c6 dung ba duong tiém can?

f(x)=m
r |—o0 T i +00
fl(x) + 0 - 0 +
3 +00
e .
A. 2. B.O. C.1. D. 3.
Loi giai

V&imoi m, tacd lim g(x) =0, suy ra ham s6 y = g(x) ludn ludn c6 dang mot dudng tiém can ngang
x—>to0
la y=0.
Suy ra dd thi ham s6 c6 ding ba duong tiém can khi va chi khi ¢6 dung hai duong tiém can dung, tic 1a
phuong trinh f'(x) —m = 0 ¢6 hai nghiém phan biét.
s s . - ,|m=1
Dua vao bang bién thién, ta co
m=3
Viay c6 2 gia tri cua m thod man bai toan.
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Ciu 42. Xét cac s6 phitc z thoa man |z=2+3i|=2|z+1]|. Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va
gia tri nho nhét cua | z|. Gia tri cia M +m bang
A. 42 . B. /5. C. 2\2. D. 245.
Loi giai
bat z=x+yi, x, yeR. Tu gia thiét ta co
x+ yi—2+3i] = 2|x + yi +]
& (x=27+(y+3) =4[ (x+1) +)7 ]
& x4y +4x-2y-3=0
Tap hop cac diém biéu dién sb phirc z 1a dudng tron tim 7(=2;1), ban kinh R = 242,
Ta thiy OI = J5 < R nén diém O nim bén trong duong tron (C).
Do d6
M =max |z| = max OM = R+OI

Me(C)

m=min|z| = min OM =R-0I

Me(C)
Vay M +m=2R=42.
Cau 43. Cho khdi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 day 1a hinh vudng canh bang 2a. Goi M , N lan
luot 1a trung diém ciia AB va B'C’. Biét rang goc gitta dudng thang MN va dudng thang A4’ bang 30 .
Thé tich cta khoi hop chir nhat da cho bang

3 3
A. 4a°\6 . B. < ‘E. c. X V6 D. 24°\6 .

3 3
Loi giai
__\1—
Bf !!I Cj’f
: o
" : o /
4_1 I / :
1 s
I ," :
I, 1
Iy I
¥ 1
27 AR C
M#Eo----7P
A D

Goi P 1a trung diém ciia BC,tacd NP| A4’, do @6 (MN,AA") = (MN,NP).

. A AC . ,
Vi tam gidc MNP vudng & P, MPZTZ a2 néntacod

MNP =(MN, 44')=30" = NP=—2__ 4G
cot30

Vay thé tich khéi hop da cho bang
S sep - NP =(2a)’ -a6 = 4a°/6.

Ciu 44. Cho ham sd bac ba y = f(x) = ax’ +bx* + cx+d c¢6 d6 thi nhu hinh v&. Dién tich hinh phing
gidi han boi hai duong y = f'(x) va g(x) = f"(x)+bx—c bing

13



Tacod y' =3ax’ +2bx+c.
Db thi ham sb di qua diém (-2;0), (3;—5) va ham s6 dat cuc tri tai x =—1 va x =3 nén ta c6 hé phuong
trinh:

1
a=—
5
—8a+4b—-2c+d =0 3
27a+9+3c+d=-5 |PT75
=
3a-2b+c=0 c——g
27a+6b+c=0 5
_2
5
Khi do f(x)——x —%xz—%x % Sf(x )— x —g —=, f"(x)=—x——va g(x)——x+—

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua f'(x) va g(x):
3, 6 9 3 3 x=-1
=x X X+= &

5 5 5 5 5 x=4

Ex2 9x 12d)c:§.

Céu 45. Trén tap hop cac sb phirc, xét phwong trinh z* +2(m+2)z> +3m+2=0, (m 1a tham s6 thuc).
C6 bao nhiéu gia tri cta tham sb m sao cho phuong trinh da cho ¢6 bdn nghiém phén biét va bon diém
A, B, C, D biéu dién bén nghiém do6 trén mat phéng phure tao thanh mét tir giac ¢6 dién tich béng 49

A. 1. B.O. C.2. D. V6 sb.

Loi gidi

Dit ¢ = z*, phuong trinh tro thanh £* +2(m+2)t +3m+2 =0 . \hfill (1)

Taco, A'=(m+2)° —Bm+2)=m’+m+2>0, VmeR, do d6, phuong trinh (1) luén cé hai nghiém
thuc phén biét. ) » 7

Néu (1) c6 hai nghiém thuc duong hodc hai nghiém thuc am thi bon diém 4, B, C, D thang hang
(cung thudc Ox hodc cung thudc Oy ) nén khong thoa man bai toan.

. . 2
Néu (1) c6 hai nghiém trai dau 1, <0<¢,, thc la 3m+2<0m< 3 thi phuong trinh da cho co6 4

nghiém phan biét la i\/g va +i /[, .
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Giasit A(—1,30), B(0:y=, ), C(\f1,;0) va D(0;—/=1, ). Khi d6, bén diém 4, B, C, D tao thanh
mot hinh thoi.
Dién tich hinh thoi ABCD bing %~AC~BD =%-2\/§ 24—, = 2-11,.

Tir gia thiét va theo dinh 1y Vi ét, ta c6
N-3m-2=4m=-2.

Doi chiéu diéu kién, ta c6 m =-2 1a gid tri can tim.

x=t
. -1 2
Cau 46. Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thang d :%z%z%; d:qy=1+2t.Goi A la
z=—1+¢

duong thang di qua M (3;2;1), vudng goc v6i d va cat d'. Khi d6 toa do giao diém ciia A va mit phing
(OyZ) la
A. (0;11;1). B. (0;2;1). C. (0;—1 1;1). D. (0;—2;1).
i Loi giai
Goi giao diém cua A va d' 1a N(¢;1+2t;-1+1).
Khi d6 MN = (=32t -1;0-2)# 0, V¢ 1a vecto chi phwong ctiia A va i =(3;1;1) 1a vecto chi phuong
cua d.
Vi A Ld nén MN -ii =0, trong duong véi
3-3)+(2t-D)+(t-2)=0=1=2.
x=3-s
Khi d6 MN = (-1;3;0) nén phuong trinh dudng thing A 1a { y =2+3s.
z=1
Giao diém ciia A va (Oyz) la diém c6 toa do (0;11;1).

Cau 47. Cho cac sb thuc dwong x va y théa man 4+3> 7+ = (4+ 9~ ) .7772°+2 Khi bidu thue

_x+y+10

P dat gia tri nho nhét thi tong x + y bang

X

A. 8. B. 9. C. 1+9/2. D. 1+8V2.
Loi giai

Taco 4+3> %2 = (4+92"2’Y).7y*2x2+2

Py 72x2—y (4+9-32x2_y):49(4+92x2—y)

S 47192177 249.9% Y _196=0. (¥)

t+2 2t
Piit £=2x° —y, taduge () & 4.7 4921 ~49.9' ~196=0 e~ _4*3
7 7%
. 443° 1Y ¢ . .
Xéthamso f(a)= ;3 =4-(7] +(%) la ham s0 nghich bién trén R .

Dodd ()= f(t+2)= fR) S t+2=2t>t=22x" -y =2

2
Khido p=2X***8 5 8. 152 /2x~§+1=9.
X X X

Vay P, =9 khi x=2 va y=6,hay x+y=38.

Céu 48. Cho hinh tru (T) c6 AB, CD lan luot 13 hai duong kinh ctia hai duong tron ddy cua hinh tru va
ddng thoi vudng goc v6i nhau. Thé tich khdi tir dién ABCD bang 10. Thé tich khéi tru (T) bang
A. 157 B. 30r. C. 45r. D. 60r.
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N S/
B —— -

Goi r va & lan luot 13 ban kinh day va chiéu cao cta hinh tru (7).
Thé tich t dién 4BCD dugc tinh theo cong thic

1

V= AB-CD-d(4B,CD)-sin(4B,CD).

Tacé V =10, d(AB,CD)=h va (AB,CD)=90", do d6 ta c6

10:%-2r-2r-h-sin900 = r’h=15.

Vay thé tich khéi try (T) bang 7r°h =157 .

Céu 49. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) c6 tam 7(1;2;3), bankinh R =5 va diém P(2;4;5)

nam bén trong mit cau. Qua P dung 3 diy cung 44', BB', CC' ctia mit cau (S) doi mot vudng goc
v6i nhau. Dung hinh hdp chit nhat cé ba canh 1a PA, PB, PC. Goi PQ la duong chéo cia hinh hop chir

nhat d6. Biét réng QO ludn chay trén mdt mat clu c6 dinh. Ban kinh ctia mat cAu do b?mg

A. /57

CACH 1:

B. J61. c. Y219 p. Y219
6 2
Loi giai

Goi G la trong tam tam gidc ABC,tacd 3R> = IA* +IB* +IC* =3IG* + GA* + GB* + GC*. (1)
Lai ¢c6 9PG* = PQ* = PA* + PB* + PC* =3PG’ + GA* + GB* + GC". (2)

T (1) va (2) tacd 3R* =3IG* +6PG* < IG* +2PG* = R°.

Vi @+2513=6 nén ta co

31G
= 9]G>

=9]/G* +18PG*
= OR?
= 10’

@ +2IP

10 +4IP* + 4101P

1Q* +4IP* +2(1Q° +IP’ — PO’
310* +6IP* —2PQ’

310* +6IP> —18PG*

310* +61IP*

310° + 61P?

3R’ -2IP* =57

Vay diém O 1uon di dong trén mat cau ¢ dinh c¢6 tim 7 , ban kinh béng V57 .

CACH 2:
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B D

Gia su ta dung hinh hop chit nhat PADB.CEQF thoa man bai toan.

Goi G, H lan luot 13 hinh chiéu vudng goc ctia / trén cac mit phang (PBFC) va (ADQE) .
Ta co

10 IA+AQ =14+ PB+ PC

= 10> = IA*+PB>+PC +2H(ﬁ+?c)+2ﬁ17c

- R? +2m(ﬁ+Pﬁc)+PB2 + PC?
- R2+2GTD(E+1TC)+PBZ+Pc2
N —\2 R —\2
- R2+(GP+PB) +(GP+PC) _2GP>
= R*+GB’+GC*-2GP*
= R*+2(R*-GI*)-2GP’
= 3R’ -2(GI* +GP?)
= 3R*-2IP* =57
=10 J57.
Vay Q luén nam trén mat cau tm 7 , ban kinh béng J57 .

Céu 50. Cho ham sé y = f(x) ¢6 f(=2)=0, c6 dao ham lién tyc trén R va bang xét diu dao ham nhu

sau

T —00 —1 2 +00
() + 0 - 0 -+
Ham s6 g(x) = \3 St 4227 -2) 22"+ 6x2‘ ¢6 bao nhiéu didm cuc tri?
A.5. B.3. C.4. D.7.
Loi gidi

bat h(x) = ?)f(—x4 +2x° —2)—2x6 +6x°.

Taco h'(x)=—12x(x’ —1)[f'(—x4 +2x7 =2+’ +1] .

Ma —x'+2x°-2= —<x2 —1)2 ~1<-1,VxeR nén dya vao bang xét dau cua f'(x) ta suy ra
f'(=x*+2x"=2)20.

Suy ra f’(—x4 +2x° —2)+x2 +1>0,VxeR.

Do d6 dau ctia 4'(x) cing dau voi u(x) = —60x(x2 - 1) , tte 1a d6i dau khi di qua cac diém x=—1; x=0
s x=1.
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Vay ham sé A(x) lubn c6 3 diém cuyc tri.

Ta c6 h(0)=37(-2)=0 nén d6 thi ham s6 y = h(x) tiép xuc tryc hoanh tai O va cit truc hoanh tai 3
diém phan biét. q

Vay y=g(x) c6 5 diém cuyc tri.
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SO GD&PT HA TINH KY THI THU TOT NGHIEP TRUNG HQC PHO THONG NAM 2023
Bai thi: TOAN
PE THI CHiNH THU'C Thoi gian lam bai: 90 phit, khéng ké thoi gian phat dé
(Pé thi gom 06 trang, 50 cdu)

PE GOC: CHAN

Ho, tén thi sinh:

S4 bao danh:

Céu 1. Trén mit phang toa do, diém M (2;—1) 1a diém biéu dién cua s phirc

A.2-1i. B. —-1-2i. C. —1+2i. D. 2+i.
Cau 2. Tap xéac djnh cia ham s6 y =log, x 1a

A. (O;+oo). B. [0;+oo). C. R. D. R\ {0}.
Cau 3. Daohamciahamsé y=x7, (x=0) 1a

A,y =-3x". B. y'=-3x". C. ) =-3x>. D. y' =3x7".
Ciu 4. Tap nghiém cua bat phuong trinh 2° > 8 1a

A. (3;+0). B. [4;+x). C. (4;+0). D. [3;+00).
Cau 5. Cho cap sb cong (u,) v6i u, =2 va u, =5. Cong sai d cua cap sd cong da cho bing

A. 3. B. -3. C.7. D. -7.

Céu 6. Trong khong gian Oxyz , mit phang toa do (Oxy) c6 mot vecto phap tuyén cé toa do 1a
A. (0;0;1). B. (1;1;0). C. (1;0;0). D. (0;1;0).

Cau 7. Chohamsd y=ax’ +bx* +cx+d c6 do thi 1a duong cong trong hinh bén. Toa d6 giao diém cua

dd thi ham s da cho va truc tung la

Y

1 £
A. (0;2). B. (0;1). C. (0;-2). D. (2;0).

Cau 8. Néu j F(x)dx=2 va j g(x)dx =3 thi j[ f(x)-g(x)]dx bing

A. -1. B. 1. C.s. D. -5.

Cau 9. D6 thi ctia ham sé ndo dudi day cé dang nhu dudng cong trong hinh bén?



Y,

/N

O T

x—2

A y=x"-2x"+1. B. y= .
x+1

C. y=x"-2x+1. D. y=x"-3x"+2.

Céu 10. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S): (x+1)* +(y—2)> +(z+3)* =9. Tam cua (S) co toa
do 1a

A. (-1;2;-3). B. (I;-2;3). C. (2;-4;6). D. (-2;4;-6).
Céiu 11. Trong khong gian Oxyz , gbc gitra hai truc toa 40 Ox va Oy bang
A. 90" B. 30" C. 45", D. 60°.
Céu 12. Phan 4o cua sb phitc z=3—4i bang
A. 4. B. 4. C. 4. D. 3.
Cau 13. Khdi 1ap phuong c6 tat ca bao nhiéu mat?
A. 6. B. 8. C. 4. D. 5.
Céu 14. Cho khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB=2, BC =3, CC' =4. Thé tich khéi hop chir
nhat da cho bang
A. 24. B. 12. C.6. D. 9.
Cau 15. Cho diém M nam bén trong mit cau § ¢ tim O, ban kinh R . Khang dinh nao duéi day ding?
A. OM <R. B. OM =R. C.OM >R. D. OM =0.
Céu 16. Sb phirc lién hop ctia sé phic z=2-3; 1a
A.zZ=2+3i. B.z=2-3i. C.z=-2+3i. D.z=-2-3i.
Céu 17. Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 4 . Dién tich xung quanh cta hinh try da
cho bang
A. 24r. B. 367. C.12x. D. 30x.
x=1-2¢
Ciu 18. Trong khong gian Oxyz , cho dudng thang d:{y =3+ .Diém nao sau day thudc d ?
z=-2—t
A. O(1;3;-2). B. P(2;-1;1). C. N(2;-1;2). D. M(-2;1;-2).

Cau 19. Cho ham s6 y = ax* +bx* + ¢ ¢6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén. Ham s6 dat cuc tiéu tai

Y

'—L_—_—_—_
I
=

{—10



Céu 20. D) thi ham s nao sau day c6 dudng tiém cin ngang?

2x+1 -2
A y=2E0 B. y=—x'+2x%. C.y=x*-3x+2. D, y=2"<
x=3 3
Céu 21. Tap nghiém cua bat phuong trinh log,(x-2)<0 la
A. (2;3). B. [2;3). C. (—;3). D. (3;+x).
Céu 22. C6 bao nhiéu cach xép 5 nguoi vao mot ban dai co 5 ghé, mdi ngudi mot ghé?
A. 5!, B. 10. C.5. D. 5x5.
Céu 23. Ham s6 nao sau day 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x) =x’?
1
A. F(x)= Zx4 . B. F(x)=3x". C. F(x)=3x". D. F(x)=4x".

Cau 24.Néu [ f(x)dr=5 thi [[f(x)-3}dx bing

A. —1. B. 8. C. 2. -
Cau 25. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Ham s6 da cho ddng bién trén khodng nao
dudi day?

| - | ’ +00
' S RS
NS -
g o
—4
A. (1;400). B. (-4;0). C. (—4;+0). .

Ciu 26. Cho ham sd f(x) = cosg. Khing dinh nao dudi ddy ding?

A. If(x)dx:ZSin%JrC. B. If(x)dx:—2sin§+c.
C. [f(x)dx=sinZ+C. D. [ /(x)dv=—sin>+C.
2 2

n . T SR £ x+2

Cau 27. Tim gi tri nho nhat ctia hAm s0 y = trén doan [1;2].
X
A. mi 3 B. mi 2 C. min ! D. min 3
.mmy=>5. .MmMmy==~. . =—. . =—.
[1;2] Y [1;2] Y [1,2] Y 2 [1;2] Y 2

Cau28. Véi 0<a=1va x>0, a" bang

A. x. B.f. C.a". D. ax.

a
Céu 29. Dién tich hinh phang gi¢i han boi hai dudng y =—x*+x+6 va y =0 bang
125 95 1257 957

A —. B. —. C.——. D. —.
6 6 6 6

Cau 30. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AC =4a va SA vudng géc
v6i mat day. Khoang cach tir diém B dén mat phang (SAC) bang
A. 2a. B. 4a. C. a\/z. D. 2a\/§.



Chu 31. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Phuong trinh | £(x)|=3 ¢6 bao

nhiéu nghi¢m thyuc phan biét?

x — 00 I T2 +00
Yy + 0 - 0 +
4 +00
\
Y / T /
o 9
A. 4. B. 6. C.5. D. 3.
Céu 32. Cho ham sé y = f(x) c¢6 dao ham f'(x)=(x+2)*(x—2)’(3—-x), VxeR.Hamsd f(x) dat cuc
dai tai
A. x=3. B. x=2. C. x=-2. D. x=%2.

CAu 33. T mot t6 c6 10 ban g@)m 6 ban nam va 4 ban nit, chon mot doi tinh nguyén g@)m 4 ban. Xac
suét dé chon dugc doi c6 it nhat 2 ban nit 1a

=3 B.>. c. 2 D.>.
42 7 14 6

x“=3x
Céu 34. S6 nghiém ctia phuong trinh [%) :% la

A. 2. B. 3. C.1. D.O.
Céu 35. Cho s6 phirc z sao cho (z+ 2)(z +i) 1a mot s6 thyc. Biét rang tap hop cac diém biéu dién cac
s6 phirc z 1a mot dwdng thang. Phuong trinh dudng thang do 1a

A. x-2y+2=0. B. x+2y+2=0. C.x-2y-2=0. D. x+2y-2=0.
Céu 36. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(2;0;0), B(0;3;0) va C(0;0;5). Mit phing di qua ba
diém A4, B, C c6 mét vecto phap tuyén 1a

A. n=(15;10;6). B. 11 =(6;15;10). C. n=(2;3;5). D. n=(3;5;2).
Céu 37. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A4(1;2;3) va B(-2;5;6). Piém M thoa man
MA+2MB =0 ¢6 toa do 1a

A. M(-1;4;5). B. M (0;3;4). C. M(5;-8;-9). D. M(-3;12;13).

Céu 38. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 chiéu cao a, AC =2a.Goi « 1a goc giita hai mit phang
(SCD) va mit phang (ABCD) . Khing dinh nao sau diy dung?

A. tana:x/z. B. a =45, C. tana:g. D. a=60".

Cau 39. C6 bao nhiéu s6 ty nhién x €[0;2023] thoa mén bat phuong trinh log ; (x—1) > log,(x +5) ?
A. 2019. B. 2020. C. 2021. D. 2023.

4 1 2 1
Cau 40. Cho ham sd f(x) lién tuc trén R va | f (tan x)dx = j#dx =2. Tinh 1 = [ f(x)dx.
0 0 X+ 0

A. I=4. B.1=2. C.I=-+4. D. 7=6.



Ciu 41. Cho ham sd bacba y = f (x) ¢6 bang bién thién nhu hinh v&. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta

m sao cho do thi ham s6 g(x)= 1 % dtng ba duong tiém can?
S(x)=m
xr — 00 I I9 —+00
f'(x) + 0 - 0 +
o 3 - +I:>O
J(z) ; ~ e
—00 —1
A. 2. B. 5. C. 1. D. 3.

Chu 42. Xét céc s6 phitc z thoa man |z—3+i|=2]z-2i|. Goi M va m lan luot 1a gia trj 16n nhat va
gia tri nho nhét ca | z|. Gid tri cia M +m bang

A. 2410 B. 21/2. C. 42, D. V10
Ciu 43. Cho khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 day 13 hinh vudng canh bang 2a. Goi M , N lan
luot 1a trung diém cta AB va B'C’. Biét ring goc giita duong thing MN va duong thang 44’ bang 30
The tich cia khoi hdp chit nhat da cho bang

3 3
A. 4’6 | B. 2 ;/g C. 4“3‘/6. D. 24°\6 .

Céu 44. Cho ham sé bac ba y = f(x) = ax® +bx* + cx+d ¢ dd thi nhu hinh v&. Dién tich hinh phéng
gidi han boi hai duong y = f'(x) va g(x)= f"(x)+bx—c bang

A2 B. 122, c. =2 p. 2.
2 2 2 2
Ciu 45. Trén tap hop cac s6 phirc, xét phuong trinh z* +2(m+2)z> +3m+2=0, (m 1a tham s6 thuc).
C6 bao nhiéu gia tri ctia tham sb m sao cho phuong trinh da cho ¢6 bon nghiém phéan biét va bon diém
A, B, C, D biéu dién bdn nghiém do6 trén mat phfmg phure tao thanh mét tir giac ¢6 dién tich bfmg 49

A 1. B. 0. C.2. D. Vo sb.
xX=t
" A . C e B x-1 y+2 =z | . .
Cau 46. Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thang d:TszT;d: y=1+2¢.Goi A la
z=—1+¢

duong thang di qua M (3;2;1), vudbng goc v6i d va cat d'. Khi d6 toa do giao diém ctia A va mit phing
Oyz la



A. (0;11;1). B. (0;2;1). C. (0;—1 1;1). D. (O;—Z;l).
Cau 47. Cho céc s thuc duong x va y thoa man 4+37 72 = (4+92x2‘y)-7y‘2"2+2. Khi biéu thtrc

_x+y+10

P dat gia tri nho nhét thi tong x + y bang

X
A. 8. B.9. C.1+92. D. 1+82.

Cau 48. Cho hinh try (T) ¢6 4B, CD lan lugt 14 hai duong kinh ctia hai duong tron day cua hinh try va
ddng thoi vudng goc véi nhau. Thé tich khéi tir dién 4BCD bang 10. Thé tich khdi tru (7') bang

A. 157 B. 30x. C. 45r. D. 60r.
Céu 49. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) c6 tim 1(1;2;3), ban kinh R=5 va diém P(2;4;5)
nam bén trong mit cdu. Qua P dung 3 diy cung AA', BB', CC' ctia mit cau (S) do6i mot vudng goc
véi nhau. Dyng hinh hdp chit nhét c6 ba canh 1a PA, PB, PC.Goi PQ la duong chéo cia hinh hop chir
nhét do. Biét rr:ing O Iudn chay trén mot mat cau c6 dinh. Ban kinh cta mit cau d6 br:ing

V21 \21

A. 57 B. \/61. C.T9. D.Tg.

Ciu 50. Cho ham sd y = f(x) c¢6 f(-2)=0, c6 dao ham lién tuc trén R va bang xét ddu dao ham nhu

sau
T —00 —1 2 00
f'(x) + 0 - 0 +
Ham sé g(x) = \3 f (=" +22% ~2)~2x° +6x*| 6 bao nhiéu diém cyc trj?
A.5. B. 3. C.4. D.7.

HET




DAP AN VA LOI GIAI CAC CAU VAN DUNG
Ciu 1. Trén mit phang toa do, diém M (2;-1) 1a diém biéu dién cta sd phirc
A 2—i. B. —1-2i. C. —1+2i. D.2+i.
Cau 2. Tép xéac dinh ciia ham s y = log, x 1a

A. (0;+00). B. [0;+0). C.R. D. R\ {0}.
Céu 3. DPaoham cia hamsd y=x", (x#0) la

A, y'=-3x". B. y'=-3x". C. ) =-3x>. D. y'=3x".
Ciau 4. Tap nghiém cua bit phuong trinh 2° > 8 1a

A. (3;+0). B. [4;+). C. (4;+0). D. [3;+00).
Ciu 5. Cho cp sb cong (”n) v6i u, =2 va u, =5. Cong sai d cia cap s cong da cho bang

A. 3. B. -3. C.7. D. -7.

Loi giai

Tacd d=u,—u,=3.
Céu 6. Trong khong gian Oxyz , mit phang toa do (Oxy) cd mot vecto phap tuyén cé toa do 1a

A. (0;0;1). B. (1;1;0). C. (1;0;0). D. (0;1;0).

Cau7. Chohamsd y=ax’+bx*+cx+d c6 d6 thi la duong cong trong hinh bén. Toa d¢ giao diém ciia

db thi ham sb da cho va tryc tung 1a

Y

1 X
A. (0;2). B. (0;1). C. (0;-2). D. (2;0).

Cau8. Néu j F(x)dx=2 va j g(x)dx =3 thi j[ f(x)—g(x)]dx bang

0

A. -1 B. 1. C.5. D. -5.

Cau 9. DO thi ctia ham s nao dudi dy c6 dang nhu dudng cong trong hinh bén?

Y,

A, y=x"-2x"+1. B. y=



Céu 10. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S):(x+1)* +(y—2)> +(z+3)* =9. Tam ctia (S) co toa

do la

A. (-1;2;-3). B. (1;-2;3). C. (2;-4;6). D. (-2;4;-6).
Céu 11. Trong khong gian Oxyz , gbc gitra hai truc toa dd Ox va Oy bang

A. 90", B. 30". C. 45", D. 60°.
Céu 12. Phan 4o cua sd phirc z=3—4i bang

A. 4. B. 4. C. —4i. D. 3.
Céu 13. Khéi 1ap phuong cé tat ca bao nhiéu mat?

A. 6. B. 8. C. 4. D. 5.
Céu 14. Cho khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB=2, BC =3, CC' =4 . Thé tich khéi hop chir
nhat di cho bang

A. 24 . B. 12. C.6. D. 9.
Céu 15. Cho diém M nim bén trong mit ciu S ¢ tim O, ban kinh R . Khing dinh nao dudi day ding?

A. OM <R. B. OM =R. C.OM >R. D. OM =0.
Cau 16. S6 phuc lién hop ctia s6 phic z=2-3i 1a

A.Z=2+3i. B.z=2-3i. C.z=-2+3i. D.z=-2-3i.
Cau 17. Cho hinh try c6 ban kinh day bang 3 va chidu cao bang 4 . Dién tich xung quanh ciia hinh try da
cho bang

A. 24r . B. 367x. C.12x. D. 30r.

Loi giai
S, =2mrl=2x-3-4=24r
x=1-2¢
Ciu 18. Trong khong gian Oxyz , cho dudng thang d:{y =3+ .Diém nao sau day thudc d ?
z=-2—t
A. 0(1;3;-2). B. P(2;-1;1). C. N(2;-1;2). D. M(-2;1;-2).

Céu 19. Cho ham s6 y = ax* + bx* + ¢ c6 db thi 1a duong cong trong hinh bén. Ham sb dat cyc tiéu tai

Y

.

ot - —_—_— - =

\1:
A. x=0. B. x=+1. C.x=2. D. x=1.
Ciau 20. D6 thi ham s nao sau day c6 duong tiém can ngang?
éy=2x+1. B. y=—x"+2x". C. y=x"-3x+2. D.yzx_z.
x-3 3
Cau 21. Tap nghiém cia bat phuong trinh log,(x—=2)<0 la
A. (2;3). B. [2;3). C. (—;3). D. (3;+0).

Ciu 22. C6 bao nhiéu cach xép 5 ngudi vao mot ban dai c6 5 ghé, mdi nguoi mot ghé?
A. 5. B. 10. C.5. D. 5x5.



Ciu 23. Ham s6 nao sau dy 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x) =x’?

1
A. F(x)= Zx4 . B. F(x)=3x". C. F(x)=3x". D. F(x)=4x".
2 2
CJr@de=s [[fe-3)r
Cau 24. Néu © thi © bang
A. 1. B. 8. C.2. D. 4.
Céu 25. Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Ham s6 di cho dong bién trén khoang nao
dudi day?
T —00 1 3 +00
Yy’ -0 + 0 +
+00 oo
Y . 0
-4
A. (1;40). B. (-4;0). C. (—4;+). D. (0;+0).

Ciu 26. Cho ham sd f(x) = cos%. Khang dinh nao dudi ddy ding?

A. If(x)dx:ZSin%+C. B. jf(x)dx:—Zsin§+C.
C. [ f(x)dr=sin>+C. D. [ f(x)dv=—sin>+C.
2 2
A 3 . . 5 A 5 \ A 2 A
Cau 27. Tim gié tri nhé nhat cia ham so y = trén doan [1; 2].
X
A. mi 3 B. mi 2 C. min ! D. min 3
. miny=3. .miny=2. . =—. . =—.
2] Y [1;2] Y [1;2] Y 2 [1;2] Y 2

Loi giai
1 ; . g .
Tacod y' = = <0, Vx €[l;2] nén ham s6 nghich bién trén [1;2], do d6 min y = y(2)=2.

log, x

Ciu28.V4i 0<a=1va x>0, a°*" bang

A. x. B. X C.a". D. ax.
a

Cau 29. Dién tich hinh phang gi6i han boi hai duong y =—x* +x+6 va y =0 bang
4 125 95 1257 957

. B. —. C.——. D. —.
- 6 6 6 6

Cau 30. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AC =4a va S4 vudng goc
v6i mit day. Khoang cach tir diém B dén mat phang (SAC) bang

A. 2a. B. 4a. C. a2, D. 2442 .
Loi giai
Vi SA L (ABC) nén (ABC) L (SAC), giao tuyén cua hai mat phang la AC.
AC  4a

Suy ra d(B,(SAC)) = d(B,AC) :T —7: 2a.

Chu 31. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Phuong trinh | £(x)|=3 ¢6 bao

nhiéu nghi¢m thyc phan biét?



1 — 00 Iy T2 +00
Yy + 0 - 0 +
4 +00
Y / \\ e
—00 —32
A 4. B. 6. C.5. D. 3.

Céu 32. Cho ham sé y = f(x) c¢6 dao ham f'(x)=(x+2)*(x—2)’(3—-x), VxeR.Hamsd f(x) dat cuc
dai tai

A x=3. B. x=2. C. x=-2. D. x=2+2.
Loi giai
Bang xét dau cua f'(x)
T —00 —2 2 3 +00
f(x) 0 — 0 + 0 -

Vay ham s6 dat cuc dai tai x=3.

CAau 33. Tir mot td c6 10 ban gém 6 ban nam va 4 ban nit, chon mot doi tinh nguyén gém 4 ban. Xac
suat dé chon duge d6i c6 it nhit 2 ban nit 1a
=y B. 2. c. B2 D.>.
— 42 7 14 6
Loi giai

S6 phén tir cia khong gian mau n(Q)=Cj, =210.

Dé chon duoc it nhit 2 ban ni, ta xét cac truong hop sau:

Chon 2 nit, 2 nam: ¢c6 C;C; =90 cach chon.

Chon 3 nit, 1 nam: ¢c6 C,C; =24 cach chon.
Chon 4 nir: ¢6 Cj =1 cach chon.
S6 kha nang chon dugc it nhét 2 ban nir 1a 90+24+1=115.

Ly . 115 2
X4c suat can tim bang 115 = 23 )
210 42
) C (29
Cau 34. SO nghiém cua phuong trinh 3 = la
A 2. B. 3. C.1. D. 0.
Loi giai

Phuong trinh twong duong voi

3 x=2.
Vay phuong trinh da cho c6 2 nghiém phan biét.

=1
x2—3x=log2%<:>x2—3x=—2<:>{x

Céu 35. Cho s6 phirc z sao cho (z+2)(z +i) lamot s6 thyc. Biét rang tap hop cac diém biéu dién cac
s6 phttc z 1a mot duong thang. Phuong trinh duong thang d6 1a
A. x-2y+2=0. B. x+2y+2=0. C.x-2y-2=0. D. x+2y-2=0.
Loi gidi
DPit z=x+yi, x, y € R.Diém biéu dién s6 phic z 1a M(x;y).
Ta co



(z+2)(z+i) = [(x+yi+2)]|[(x—yi)+i]
[(x+2)+yi][x+(1—y)i]
x(x+2)—y(1—y)+[(x+2)(1—y)+xy]i
= (XF+Y +2x—»)+(x-2y+2)i.

Suy ra (z+2)(z +i) 1a mot s6 thuc khi va chi khi x—2y+2=0 hay tap hop diém bicu dién s6 phirc z
la duong thang d :x—2y+2=0.

Cau 36. Trong khong gian Oxyz , cho ba diém A4(2;0;0), B(0;3;0) va C(0;0;5). Mat phéng di qua ba
diém 4, B, C c6 mét vecto phap tuyén 1a
A. 11=(15;10;6). B. 11 =(6;15;10). C. n=(2;3;5). D. n=(3;5;2).
Loi giai

Phuong trinh mit phing (4BC) theo doan chén Ia §+§+§ =1 15x+10y +62-30 =0.

Do d6 mat phang c6 mot vecto phap tuyén 1a 7i = (15;10;6).
Céu 37. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A4(1;2;3) va B(-2;5;6).Diém M thoa min
MA+2MB=0 ¢6 toa do la
A. M(-1;4;5). B. M(0;3;4). C. M(5;-8;-9). D. M(-3;12;13).
Loi giai
Goi M (a;b;c), tacd MA = (1-a;2-b;3-c¢), MB = (=2—a;5-b;6—c). Tur gia thiét ta c6 hé phuong
trinh
(1-a)+2(-2-a)=0 a=-1
2-b)+2(5-b)=0 < b=4
(B3-¢c)+2(6—-c)=0 c=5

Céu 38. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 chiéu cao a, AC =2a.Goi « la goc giita hai mit phang
(SCD) va mit phang (ABCD) . Khing dinh ndo sau diy dung?

A. tana =+/2. B. a =45 C. tana:g. D. a=60".

Goi O la tim cua day va H 1a trung diém cta CD. Tir gia thiét ta c6

SO 1CD
— CD L (SOH)= CD L SH.
OH L

Suy ra ((SCD),(ABCD))=(SH,0H )= SHO (vi tam gidc SOH vubdng tai H ).

Taco SO=a, OH=%AD:1£: a

22 27



Ta co tanazﬁzx/z.
OH

Ciu 39. C6 bao nhiéu s ty nhién x €[0;2023] théa man bat phuong trinh log ; (x—1)>log,(x+5)?
A. 2019. B. 2020. C. 2021. D. 2023.
Loi gidi
Diéu kién: x>1.
Bét phuong trinh d cho tuong duong véi
\allowdisplaybreaks
2log,(x—1)>log,(x+5)

& (x=1)7>x+5
& X -3x-4>0
x<-1
L >4
Két hop diéu kién, ta co tip nghiém cta bat phuong trinh da cho 1a (4;+oo) .
Vi m tu nhién thudc doan [0;2023] nén ta cd6 m € {5;6;---;2023} : ¢6 2019 gia tri.

77

Céu 40. Cho ham sd f(x) lién tuc trén R va jf tanx dx Jx f(x)dx 2.Tinh I = If(x)dx.
0

A. 1=4. B.1=2. C.1=-4. D. /=6.
’ Loi giai
Tur gia thiet
ﬂ' ” |
J.f ——x |dx=2, tadat ¢t =tan T
4 4 ot
Tudotaco

If( Y = Ixf(x)dx If(X)l 9104

Cau 41. Cho ham s bacba y = f (x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia

m sao cho d6 thi ham s6 g (x)= - c6 dung ba duong tiém can?
f(x)=m
xr — 00 I i) —+0C
['(x) + 0 - 0 +
Ea 3 ~ —f—’:Xj
f(x) - ~ 7
—00 1
A2, B.S. C. 1. D. 3.
Loi gidi

Véimoi m, tacod lirP 2(x)=0, suy raham s6 y = g(x) ludn luén c6 diing mot dudng tiém can ngang
la y=0.

Suy ra d6 thi ham s6 c6 ding ba duong tiém can khi va chi khi c6 ding hai dudng tiém cén ding, tirc 1a
phuong trinh f(x) —m = 0 c6 hai nghiém phan biét.

i m=-1
Duya vao bang bién thién, ta co [ 3
m=

Viay c6 2 gia tri cua m thod man bai toan.



Ciu 42. Xét cac s6 phitc z thoa man |z=3+i|=2]z-2i|]. Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va
gia tri nho nhét cua | z|. Gia tri cia M +m bang
A. 2410 B. 24/2. C. 42. D. J/10.
Loi giai
bat z=x+yi, x, yeR. Tu gia thiét ta co
|x+yi—3+i|:2|x+yi—2i|
& (=3 +(+1) =4[x+(y-2)]
& X+y +2x-6y+2=0
Tép hop cac diém biéu didn sb phirc z 1a dwong tron (C) ¢6 tim 1(~1;3), ban kinh R =22
Ta thiy OI = J10 > R nén diém O nim bén ngoai duong tron (C).
Do do
M =max |z| = max OM = R+OI

Me(C)

m=min|z|= min OM =0l -R

Me(C)
Vay M +m =201 =210 .
Céu 43. Cho khdi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 day 1a hinh vudng canh bang 2a. Goi M, N lan

luot 14 trung diém cua AB va B'C’. Biét rang goc giira duong thang MN va duong thang 44" bang 30,
Thé tich ciia khdi hop chit nhat da cho bang

36 4a*~\/6
A. 4a°\6 . B. ¢ ;f C. “3I. D. 24°6.
Loi giai
_.-\T
B.’ 7 (‘__w'
'
: o
! ’ 1
‘;1; : ;1 ; !
i / i
1 !’ "
'y 1
Iy 1
72 ' C
A [ (- P
A D
Goi P 1a trung diém cia BC,tacd NP| A4’, do &6 (MN,AA') = (MN,NP).

A
Vi tam gidc MNP vuong & P, MP = TC =a+2 néntacd

MNP =(MN, 44)=30" = nP=—L _ .G
7 ’ . cot30
Vay thé tich khoi hop da cho bang

S sep - NP = (2a)? -a~J6 = 4a*~J6.

Cau 44. Cho ham sb bac ba y = f(x) = ax’ + bx’ + cx+d c¢6 d6 thi nhu hinh v&. Dién tich hinh phang
giéi han boi hai duong y = f'(x) va g(x) = f"(x)+bx—c bing



Tacod y' =3ax’ +2bx+c.
D6 thi ham s di qua diém (-2;0), (3;—5) va ham s6 dat cuc tri tai x =—1 va x =3 nén ta c6 hé phuong
trinh:

1
a=—
5
—8a+4b—2c+d =0
27a+9b+3c+d =-5 b:‘g
&
3a-2b+c=0 o2
27a+6b+c=0 5
i=2
5
1 3 9 2 3 6 9 6 6 3 3
Khidd f(x)=—x—=x*—=x+=; fl(x)==x——x—=, f"(x)=—x—— va g(x)==x+—.
/’()5555f()555f()558()55

Phuong trinh hoanh dd giao diém cua f'(x) va g(x):

3, 6 9 3 3 x=-1
+- &

5 5 5 5 5 x=4

Céiu 45. Trén tap hop céc sd phtrc, xét phuong trinh z* +2(m+2)z> +3m+2 =0, (m la tham s thuc).
C6 bao nhiéu gia tri cta tham s6 m sao cho phuong trinh di cho c6 bon nghiém phan biét va bon diém
A, B, C, D biéu dién bdn nghi¢m doé trén mat phrfmg phtrc tao thanh mot tir giac cé dién tich béng 49
A. 1. B. 0. C.2. D. Vo sd.
Loi giai
Dit ¢ = z*, phuong trinh tro thanh #* + 2(m +2)t +3m+2 =0 . \hfill (1)
Taco, A'=(m+2)° —~GBm+2)=m’+m+2>0, VmeR, do do, phuong trinh (1) luén cé hai nghiém

thuc phan biét. ’ q
Néu (1) c6 hai nghiém thyc duong hodc hai nghi¢m thuc am thi bon diém 4, B, C, D thing hang
(cung thudc Ox hodc cung thudc Oy ) nén khong thod man bai toan.

. . 2
Néu (1) c6 hai nghiém trai dau 7, <0<¢,, tc 1a 3m+2<0<m< 3 thi phuong trinh da cho c6 4

nghiém phén biét 1a i\/g va i/~ .



Giasit A(—1,30), B(0:y=, ), C(\f1,;0) va D(0;—/=1, ). Khi d6, bén diém 4, B, C, D tao thanh
mot hinh thoi.
Dién tich hinh thoi ABCD bing %~AC~BD =%-2\/§ 24—, = 2-11,.

Tir gia thiét va theo dinh 1y Vi ét, ta c6
N-3m-2=4m=-2.

Doi chiéu diéu kién, ta c6 m =-2 1a gid tri can tim.

x=t
. -1 2
Cau 46. Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thang d :XT = % = %; d:qy=1+2t.Goi A la
z=—1+¢

duong thang di qua M (3;2;1), vudng goc v6i d va cat d'. Khi d6 toa do giao diém ciia A va mit phing
Oyz 1a
A. (0;11;1). B. (0;2;1). C. (0;-11;1). D. (0;-2;1).
7 Loi giai
Goi giao diém cua A va d' la N(¢;1+2t;-1+1¢).
Khi d6 MN = (t —3;2t -1t —2) #0, V¢ 1a vecto chi phuong cua A va i = (3;1;1) 1a vecto chi phuong
cua d.
Vi A Ld nén MN -i =0, twong dwong voi
3-3)+(2t-D+(t-2)=01=2.
x=3-s
Khi d6 MN = (—1;3;0) nén phuong trinh duong thang A 14 { y=2+3s.
z=1

Giao diém cua A va (Oyz) 1a diém c6 toa d6 (0;11;1).
Cau 47. Cho cac sb thuc dwong x va y théa man 4+3> 7+ = (4+ 92y ) -7772°+2 Khi bidu thue

_x+y+10

P dat gia tri nho nhét thi tong x + y bang

X

A. 8. B.9. C. 1+9V2. D. 1+8V2.
Loi giai
Ta cod 4+3% 742 = (4+92x2—y>_7y—2x2+2

& T (449:377 ) =49(4497)

S 471921777 249.97 Y 196 =0, (¥)
4437 443

7t+2 72[

Pit t=2x" -y, taduge (*) < 4-7' +9-21'~49.9' 196 =0 <

Xét ham sé f(a) = 4;3 = 4-(%} +Gj 12 ham s6 nghich bién trén R .

Dodd ()= f(t+2)= fRH) S t+2=22tSt=22x" —y=2

2
Khido p=2X ***8 5 8,152 /2x-§+1=9.
X X X

Vay P. =9 khi x=2 va y=6,hay x+y=8.

min

Céu 48. Cho hinh try (T) ¢c6 AB, CD lan luot 12 hai dudng kinh cta hai duong tron day cta hinh tru va
dong thoi vudng goc v6i nhau. Thé tich khoi tir dién ABCD bang 10. Thé tich khdi try (T) bang
A. 157. B. 30r. C. 45x. D. 60r.



C

Goi r va & lan luot 13 ban kinh day va chiéu cao cta hinh tru (7).
Thé tich t dién 4BCD dugc tinh theo cong thic

V= % . AB-CD-d(AB,CD)-sin(4B,CD).

Tacéd V =10, d(AB,CD)=h va (AB,CD)=90", do d6 ta c6

10:%-2r-2r-h-sin900 = r’h=15.

Vay thé tich khéi tru (T) bang 7r°h =157 .
Céu 49. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) c6 tim 1(1;2;3), ban kinh R=5 va diém P(2;4;5)
nam bén trong mit cdu. Qua P dung 3 diy cung AA', BB', CC' ctia mit cau (S) doi mot vudng goc

v6i nhau. Dung hinh hdp chit nhat cé ba canh 1a PA, PB, PC. Goi PQ la duong chéo cta hinh hop chir

nhat d6. Biét réng QO ludn chay trén mdt mat cau c6 dinh. Ban kinh ctia mat cdu d6 b?mg

A. 57 B. J61. c._Vz619. D.—V2219.
Loi giai
CACH 1:

Goi G la trong tam tam giac ABC ,tacd 3R> =IA* +IB* +IC* =3IG* + GA* + GB* + GC*. (1)
Lai ¢c6 9PG* = PQ* = PA* + PB* + PC* =3PG’ + GA* + GB* + GC". (2)
T (1) va (2) tacd 3R* =3IG* +6PG* < IG* +2PG* =R".
Vi @+2513=6 nén ta co
3IG = [0+2IP
= 9IG> = 1Q*+4IP* +4I0IP
= 1Q’+4IP* +2(1Q° + IP* - PQ* )
= 310> +6IP* -2PQ’
= 310> +6IP* —-18PG”
=9IG* +18PG*> = 310’ +6IP>
= 9R’ = 310° +6IP°
= 10’ 3R’ -2IP* =57
Vay diém O 1uon di dong trén mat cau ¢ dinh c¢6 tim 7 , ban kinh béng \/ﬁ .
CACH 2:



B D

Gia st ta dyng hinh hdp chit nhat PADB.CEQF thoa man bai toan.
Goi G, H lan lugt 1a hinh chiéu vudéng goc ctia I trén cac mit phang (PBFC) va (ADQE) .
Ta co
10 = IA+AQ=14+PB+PC
= 1Q* = IA*+PB*+PC? +272(FE+F€)+2F§FE

= R'+2HA(PB+PC)+PB’ +PC’

= R’ +2G—P(I78+P—C)+PB2 + PC?

— s —\2 — s —\2

= R +(GP+PB) +(GP+PC) -2GP*

= R’+GB’+GC’-2GP’

= R*+2(R*-GI*)-2GP’

= 3R*-2(GI* +GP?)

= 3R*-2[P’ =57
=10 J57.
Vay O ludn nam trén mit cau tim 7 , ban kinh bang J57 .

Céu 50. Cho ham sé y = f(x) c¢6 f(-2)=0, c6 dao ham lién tuc trén R va bang xét dau dao ham nhu

sau
T —00 —1 2 +0Q
f'(x) + 0 - 0 -+
Ham sb g(x)= ‘3f(—x4 +2x7 — 2) —2x° +6x%| c6 bao nhidu diém cuc tri?
A.S. B. 3. C.4. D.7.

Loi giai
bat h(x) = 3f(—x4 +2x° —2)—2)(6 +6x°.
Taco /'(x)=—12x(x’ —1)[f'(—x4+2x2 ~2)+x° +1]
Ma —x*+2x°-2= —(x2 —1)2 —1<-1,vxeR nén dwa vao bang xét ddu cua f’(x) ta suy ra
S'(=x*+2x"=2)20.
Suy ra f’(—x4 +2x° —2)+x2 +1>0,vxeR.
Do 6 dau ctia 4'(x) cing dau voi u(x) = —60)c(x2 - 1) , tte 12 d6i dau khi di qua cac diém x=—1; x=0

;x=1.



Vay ham sé A(x) lubn c6 3 diém cuyc tri.

Ta c6 h(0)=37(-2)=0 nén d6 thi ham s6 y = h(x) tiép xuc tryc hoanh tai O va cit truc hoanh tai 3
diém phan biét. q

Vay y=g(x) c6 5 diém cuyc tri.




	ĐỀ GỐC LẺ
	ĐỀ GỐC CHẴN

