Do thi ham s6 y = f'(x) GV: Pham Van Dic
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1 M& dau

Trong giai tich, dao ham la mot cong cu manh dé gidi quyét rat nhidu bai toan.
Gitta ham s6 f(x) vA dao ham ctia né f’(x) c6 nhiéu méi lien hé chat ché. Dién hinh
la st dong bién nghich bién, cuc tri. Dao ham ctia mot ham s6 ngoai viéc biéu dién
dudi dang cac cong thitc thi né con duge thé hién thong qua do thi. Viec dua vao
dd thi ctia f'(z) dé tim ra dugce cic tinh chat ciia ham s6 f(z) dua dén cho ching
ta nhitng diéu tha vi cling nhu nhitng bai toan hay.

Trong cac dé thi hién nay, xuat hién nhiéu bai toan cé gia thiét 13 cho do thi cia
ham s6 f'(x) va yeu cau chi ra céc tinh chat vé sy bién thién cling nhu cuyc tri va
mot s6 tinh chat khac ctia ham s6 f(x). Mot yéu cau mic du khong phéi méi mé
nhung giéng nhu hau hét cac bai toan khac néu hoc sinh khong nam viing cac kién

thitc lien quan va rén luyén thuong xuyén thi né trd thanh mot yéu cau khé.
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2 Noi dung

2.1 D6 thi ham sé y = f’(a:) va tinh dong bién, nghich bién cta
ham s6 y = f(x)
2.1.1 Mot sb kién thic can nhé

Dinh 1y:!
Ham so y = f(x) ¢6 dao ham trén K.

a) Néu f'(z) > 0 vdi moi x thuoc K thi ham so f(x) dong bién (ting) trén K.
b) Néu f'(x) < 0 vdi moi x thuoc K thi ham so f(x) nghich bién (gidm) tréen K.
Duya vao do thi ham s6 f/'(x) ta nhan thay:

a) f'(x) > 0 thi x thuoc khoang tuong tng v6i phan do thi ham sd f'(z) ndm phia
trén truc hoanh.

b) f'(x) < 0 thi z thuoc khodng tuong tng v6i phan do thi ham s6 f/(x) nam phia
duéi truc hoanh.

Tu do6 ta co két luan:

a) x thuoc khodng tuong ting v6i phan do thi ham s6 f/(x) nam phia trén truc
hoanh thi trong khodng d6 ham s6 f(x) dong bién (tang).

b) x thuoc khodng tuong ting v6i phan do thi ham s6 f’(z) nam phia duéi truc
hoanh thi trong khoang d6 ham s6 f(z) nghich bién (gidm).

2.1.2 Cac vi du

Vi du 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c¢6 dao ham trén doan [a; e]. D6 thi ham
s6 y = f'(z) nhu hinh vé sau day

Y

avOc d e x

!Trang 6, sach gido khoa Giai tich 12 - NXB Giao duc.
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Hay chi ra cac khoang dong bién, nghich bién va lap bang bién thién ctia ham s6
y = f(x) trén khoang (a;e).
Loi giai.

Trén céc khoang (a;b) va (¢;d) do thi ham s6 y = f’(x) ndm phia dudi truc
hoanh, tiic 14 f'(x) < 0 nén trén hai khoang nay ham s6 y = f(x) nghich bién.

Trén cac khoang (b;c) va (d;e) do thi ham s6 y = f’(x) ndm phia trén truc
hoanh, ttic 14 f'(x) > 0 nén trén hai khoang nay ham s6 y = f(x) dong bién.

N6i mot cach ngdn gon, dva vao do thi ham sé6y = f'(x) ta cé thé biét duoc dau
clia f'(x) dé tu doé két luan dugc su bién thién cia ham s6 y = f(x).

Trén doan [a;e], f/(x) =0 x=a,x =b, v =c¢, x =d, x = e. Ta lap dugc
bang bién thieén ctia ham s6 y = f(x) trén doan [a; €] nhu sau:

x a b c d €
fi(z)] 0 — 0 + 0 — 0 + 0
f(a) (e)

f(c) f
f(z) T~ _— T~ _—
f f(d)

(b)

Nhan xét:

Khi dia vao do thi ham s6 y = f'(x) ta co thé biét duge dau cia f'(x) va nhing
diem ma tai dé f'(x) = 0. Diéu nay giip ta lgp dugc bang bién thién cia ham so
y = f(x). Trong nhiéu truong hop, bing bién thién cho ta cdi nhin tric quan hon
vé ham so y = f(x).

Vi du 2 (Dé tham khao thi THPT Qubc gia 2018 - B6 GD va DT). Cho ham

s0 y = f(x). Ham s6 y = f'(z) ¢6 do thi nhu hinh sau

Y

_1/\1 4/yf’(flf

@) xT

Ham s6 y = f(2 — x) dong bién trén khoang

@ (1;3). (2; +00). © (=2 1). @) (—o0; —2).
Loi giai.
r < —1
l<z<4
Dt g(x) = f(2— o), ta c6: /() = (2— 2) - (2 ) = (2 — ).

Dya vao do thi ham s6 y = f/'(z) ta suy ra f'(z) < 0 &
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Dé ham s6 g(z) = f(2 — ) dong bién thi

') >0 ff2—2)<0& 2mrs—d & v

x —x :
g l1<2—-2<4 —2<z<l1
Vay ham s6 y = f(2 — x) dong bién trén cac khodng (—2;1) va (3; +00).

Chon dap an @
Vi du 3 (HK1 chuyén Lé Quy Don - Quang Tri 17 - 18). Cho ham s f(x)
c6 dao ham lien tuc tréen R va do thi ctia ham s6 y = f’(x) cho ¢ hinh sau

T
Xét ham s6 g(z) = f(2* — 2). Ménh dé nao dudi day sai?
(A) Ham s6 g(x) dong bién trén (2; +00).
(B) Ham s6 ¢g(z) nghich bién trén (—1;0).
(©) Ham s6 g(z) nghich bién trén (—oo; —2).
(D) Ham s6 g(x) nghich bién tren (0;2).
Lo giai.
Duya vao do thi ham s6 y = f/(z) ta co:
o fllz) >0 x> 2.
e fllz) <0 x<2vax#l.
e f'(x) =0« x =2 hoacz = —1.
Ta c6 ¢'(z) = 2z f'(2* — 2). _
. x>0
v >0 22> 2 r>2 (1)
/
) fi(x==2)>0
Ta thay ¢'(z) > 0 < & r<0&|(-2<z<0 :
x <0 2 9 _9 1 (2)
\f(22—2) <0 ves e
22 —2# -1
i [ x>0
x>0 5
, 2 —2<2 0<z<2
. f(x==2) <0 ) (3)
Ta thay ¢'(z) < 0 & { x<0(:> r-2#-1& x#1
x <0 r< =2 (4).
"% —=2) >0
fe=2) {m2—2>2
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Tu (1) ta thay phuong an A dung.
Tu (4) ta thay phuong an C dung.
Tu (2) ta thdy phuong an B sai.
Tu (3) ta thay phuong an D ding vi 2 = 1 13 mot nghiém cta ¢'(x) = 0.
Cach giai khac:
Ta 6 ¢'(z) = 2z.f'(2% — 2).
x =0 x =0
e 22—-2=2 < |z=4+1
7’ —2=-1 |v=42.
Mait khac, f(2? —=2) <0 2? —2<2& —2<z <2
Ta c6 bang bién thién

xz=0

Ta c6 ¢'(x) =0 < Fa?—2) =0

x —00 -2 —1 0 1 2 +00
2 — — - 0 + - -
f@*=2))  + 0 - 0 - -0 - 0 +
g'(x) -0 + 0 + 0 — 0 — 0 -+
+00 g(0) +00
T

Chon dap an

Vi du 4 (HSG tinh 12, 2017 - 2018 - S GD va DT Ha Tinh). Gia st ham
s6 y = f(x) ¢6 dao ham 1a ham s6 y = f'(x); do thi ctia ham s6 y = f/(x) duge
cho nhu hinh vé duéi day va f(0) + f(1) — 2f(2) = f(4) — f(3). Hoi trong cac gia
tri £(0), f(1), f(4) gia tri ndo la gia tri nho nhat cia ham s6 y = f(x) trén doan
[0; 4]

0 \/

Loi giai.
Trude hét, dya vao do thi ham s6 y = f'(x) ta co:

e Tren khodng (0;2) ham s6 dong bién = f(0) < f(2) va f(2) > f(1) ().
e Tren khodng (2;4) ham s6 nghich bién = f(2) > f(4) va f(2) > f(3) (xx).

6
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Tit (%) v (%) suy ra gia tri nhdé nhat ctia ham s6 y = f(x) chi c6 the 1a £(0) hosic

f(4).
Mat khéc, tit gid thiét

FO)+ (1) =2f(2) = f(4) = F(3)
= f(0) = f(4) = 2f(2) — f(1) = f(3)
= [f(2) = fW] + [f(2) = F3)] > 0 (do (%) va (xx))
= f(0) > f(4)

Vay tren doan [0;4] thi f(4) 1a gia tri nhd nhat ctia ham s6 y = f(z).
Vi du 5.

Cho ham s6 y = f(x). Do thi ctia ham s6 y = f/(x) nhu hinh v

ben. Dat g(z) = f(z) + ;:::2 + 2 + 2018. Ménh dé nao dudi day \O 21 )

ding? 3 L
(A) Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (1;3).
Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (—3;0). I
(C) Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (0;3).
(D) Ham s6 g(x) nghich bién tren khoang (0; 3).

Lo gidi.

Vé duong thang A : y = —z — 1 di qua céc diém c6 toa do y

(_3; 2)7 (1; _2)7 (3; _3)' —————— 2

Ta co: ¢'(z) = fl(z)+x+ 1= f(z) — (—x —1).

e Tren khoang (—3; 1), do thi ham s6 f/(x) ndm phia dudi
duong thang y = —x—1nén f'(z) < —z—1= ¢'(z) <
0. Vay trén khoang (—3;1) ham s6 g(z) nghich bién.

e Tren khoang (1;3), do thi ham s6 f/(x) ndm phia trén

duong thang y = —x — 1 nén f'(z) > —o2—1 = ¢'(z) >

0. Vay trén khoang (1;3) ham s6 g(x) dong bién.
Chon dap an
2.1.3 Bai tap luyén tap
Bai 1 (Dé khao sat kién thitc THPT, S6 Vinh Phiic 2018).
Ham s6 f(x) c6 dao ham trén R 1a ham s6 f'(x). Y f'(z)
Biét do thi ham s6 f/(x) duge cho nhu hinh vé.
Ham s6 f(x) nghich bién trén khoédng nao trong
cac khoang sau? —

® (05+00). (51) ot
© (~ooi) ® (~o0:0),
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Huéng dan, Dap an:

Chon dap an (D)

Bai 2 (Gita HK1 - THPT Ba Dinh - Thanh Héa 2017 - 2018).
Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham la y = f'(x). Do y Y= ()
thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé ben. Biét ;
f(0)+ f(3) = f(2) + f(5). Tim gia tri nho nhat, |

gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = f(x) trén [0; 5]. 0 2 x 5}(
@ f(1), f(5). ® f(2), £(0).
© f(2), f(5). ®© f(0), f(5)
Huéng dan, Dap an:
Tu do thi f/(z) suy ra ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
x 0 2 3 !
Yy - 0 + +
£ (0) f(5)
/
Y 3
S sw
f(2)
Suy ra %11511 flz) = f(2).
Ta lai ¢c6
FO)+fB) =f(2)+f(5) = f5) = f(3) = f(0) = f(2)
ma
fB3) > f(2) = f(5) > f(0)
Vay n[%%ff(l’) = f(5).
Chon dép 4n (C)
Bai 3 (Dé KT HK1 Sé GD Kién Giang 2017).
Cho ham s6 da thic y = f(z) xac dinh, lién tuc trén y
R va ¢6 do thi ciia f'(z) nhu hinh sau. Chon phat
biéu ding khi n6i vé ham s6 y = f(z). 4N -2 5
(A) Ham s6 c6 f(x) c6 2 diém cyc tri. 0 x

Gia tri cia f(0) 16n hon gia tri cia f(3).
(©) Ham s6 nghich bién trén khoang (—3; —2).
D) lim f(x)=+oo va lim f(z) = —o0.

r—400

Huéng dan, Dap an:
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Chon dap an
Bai 4 (Dé HK1, T12, Nguyén Trai, Ha Noi 2017).
Cho ham s6 y = f(x) lien tuc va ¢6 dao ham f'(x) trén doan

[0; 2], biét do6 thi ctia ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé ben. Hoi

. ) 7
ham s6 y = f(x) dat gia tri nhé nhat trén doan |0; 2 tai

diém xy nao dudi day?

@330:3. 51]():0. @[Co:l. @SEO:Q.

Huéng dan, Dap an:

O

Tu do thi ham s6 y = f'(z), ta ¢c6 bang bién thién ctia ham s6 y = f(z).

z |0 1 3 I

f'(x) - 0 - 0 +

6

£(0) f
L
£3)

Duya vao bang bién thién ctia ham s6 y = f(x), ta c6 ham s6 dat gia tri nho nhat

7

0: —
"2
Chon dap an @

Bai 5 (HK1, S6 Bén Tre, 2018).
Cho ham s6 f (x) = azx® + ba® + ca® + d(a # 0). Biét ring
ham s6 f () ¢6 dao ham 1a f/ (x) va ham s6 f' (z) ¢6 do
thi nhu hinh vé bén. Khi d6 nhan xét nao sau day sai?
(A) Tren khoang (—2;1) thi ham s6 f (z) luon tang.
Ham s6 f (z) gidm trén doan c6 do dai bang 2.
(C©) Ham s6 f (x) dong bién tren khoang (1; +00).

trén doan tai z¢g = 3.

(D) Ham s6 f () nghich bién trén khodng (—oo; —2). —2[ I o1 2%

Hudéng dan, Dap an:

Chon dap an @
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2.2 Do thi ham sé y = f'(x) va cyc tri cia ham s6 y = f(z)
2.2.1 Mot sb kién thiic can nhé

Ta nhic lai két qua:?

Néu ham s6 y = f(x) cé dao ham trén khodng (a;b) va dat cuc dai hodc cuc tiéu
tai xo thi f'(z¢) = 0.

Tit d6 ta suy ra, néu ham s6 y = f(z) dat cuc tri tai diém zq thi do thi ctia ham
s6 y = f'(x) cit truc hoanh tai diém c6 toa do (x¢;0).

Ngugc lai, néu ham s6 y = f(z) lien tuc, c6 dao ham tai xy va do thi ham s6
y = f'(x) cat truc hoanh tai diém (z;0) v& dong thai f/(z) doi dau khi qua x( thi
zo 1a diém cyc tri clia ham s6 y = f(x).

Ngoai ra néu f’'(z) doi dau tit duong sang am khi qua zy thi zg 1a diém cuc dai
va néu f'(x) ddi dau tit am sang duong khi qua xq thi 2y 14 diém cye tiéu.
2.2.2 Cac vi du
Vi du 1 (Dé thi thit 1an 1, 2017 - 2018, Luong Van Tuy, Ninh Binh).
Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R, do thi v
cia dao ham f’(x) nhu hinh vé bén. Trong
cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

@) f dat cyc tiéu tai z = 0. 14
f dat cuc tieu tai x = —2. \ -1 0

(©) f dat cuyc dai tai x = —2. T s o T, =
@ Cuce tiéu ctia f nhé hon cuc dai. 11
Loi giai:

Theo gia thiét f'(z) d6i dau tir duong sang am khi z qua —2 nén x = —2 1a diém
cic dai ctia ham s6 f(z) va f'(x) ddi dau tit am sang duong khi 2 qua 0 nén z = 0
la diém cuc tieu ctia ham s6 f(x).

Béng bién thién ctia ham s6 f(x)

Tit d6 ta thiy cuc tiéu ctia f(z) nhé hon cyce dai clia no.
Chon dap an
Vi du 2 (Thi thi lan 1, Kién An, Hai Phong 2018).

2Trang 14, sach gidao khoa Giai tich 12 - NXB Gio duc.
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Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va ¢6 do thi clia ham s6 y
y = f'(x) 1a dudng cong ¢ hinh vé bén. Héi ham s6 y = f(

x)
¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
) 3. 4. (©) 5. (D) 6. /\/
Vo oo

Loi giai:

Ta thiy do thi ham sb y = f'(x) cit truc hoanh tai 4 diém nhung chi c6 3 diém
ma khi di qua d6 f/(z) doi dau. Nen ham s6 y = f(z) c6 ba cyc tri.
Chon dap an @
Vi du 3 (Lan 1, THPT Cam Xuyén, 2017 - 2018). Cho ham s6 f(z) lién tuc
tréen R va ¢6 d6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé.

a 1

11

513'2

bit g(z) = f(x) — X Ham s6 g(x) dat cue dai tai diém nao sau day?

@A) x=0. ® z = 1. © = a. D) x = 2.

Loi giai:

Trude hét ta cé ¢'(x) = f'(z) — . Vé dudng thang y = x v
di qua cac diém (—1;1), (1;1), (2;2). Quan sat do thi ta
thay: 21N |

1 . . N
e Trén khoang (—2; 1) do thi ham s6 y = f/(x) nam

phia trén dudng thang y = x nén ¢'(z) = f'(x) —x >
0.

e Trén khoang (1;2) do thi ham s6 y = f’(z) ndm phia
dudi dudng thang y = z nén ¢'(x) = f'(z) — 2 < 0.
Nhu vay ¢'(z) doi dau tit duong sang am khi di qua diém z = 1 nén tai d6 ham
s0 g(x) dat cuc dai.
Chon dap an
Vi du 4 (Dé KSCL HK1, sé Thai Binh 2017 -2018). Cho ham s6 y = f(x)
lien tuc trén R, ham s6 y = f/'() ¢6 do thi nhu hinh vé sau

11
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/0
) 2017 — 2018 L ez
Ham s6 y = f(x) + 017 T 6 56 didm cue tri 1

@) 4. ®) 3. © 2. ©) 1.

L&i giai:

2018 2018 2018
Ta c6: v = f'(r) — ——. Khi d6: ¢/ = () — —— = () = ——.
a co: Y \f (x) 2017 ido:y =0= f'(z) T 0= f'(x) 5017
Dua vao do thi ta thay phuong trinh ¢’ = 0 ¢6 4 nghiém phan biét. Do d6 ham
s6 da cho ¢6 4 diém cuc tri.

Chon dap an @
2.2.3 Bai tap luyén tap

Bai 1 (Lan 1, THPT Cam Xuyén, 2017 - 2018). Cho ham s6 f(z) lien tuc
tren R va ¢6 do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé.

Dat g(z) = f(z) — 2. Ham s6 g(z) dat cuc dai tai diém nao sau day?

@A)z =—1. Bz = 2. © z=0. D) x =1.

Hudéng dan, Dap an:

Chon dap an @

Bai 2 (Chuyén Bac Ninh, lan 2, 2018). Cho ham s6 y = f(x) véi dao ham
3

() c6 db thi nhu hinh vé dudi day. Ham s6 g(z) = f(z) — — + 2% — = + 2 dat

3
cuc dai tai diéem nao trong cac diem sau?

@z =-1. Bz =1. ©z=0. D) = = 2.

12
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Huéng dan, Dap an:

Taco ¢'(z) = f'(z)—2*+22—1 = f'(x)—(x—1)?, Vo € (—1;2).
g(@)=0s f(z) = (z — 1)

Dua vao do thi bén ta thay tai z = 1 thi f'(x) = (z — 1), tiic
1a ¢’(1) = 0; dong thoi dau ctia ¢'(z) doi tit duong sang am.
Vay, ham s6 g(x) dat cyc dai tai z = 1.

Chon dap an
Bai 3 (Dé HK1, S6 GD&DT An Giang, 2017-2018).
Ham s6 y = f(x) lien tuc trén khoang K, biét do thi clia ham
s0 ¢y = f'(x) trén K nhu hinh vé bén. Tim s6 cyc tri cia ham
s6 y = f(x) tren K.

@ 1. 2.

(© 3. (D) 4.

Huéng dan, Dap an:

Chon dap an

Bai 4 (Dé HK1, S6 GD va DT Quang Nam 2017).
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, do thi v
ctia ham s6 y = f'(x) la dudng cong ¢ hinh ben. Ménh
dé nao sau day dung?

(A) Ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai z = 3.

Ham s6 y = f(x) c6 mot diem cuc tiéu thuoe O
khoéng (2;3).
(© Ham s6 y = f(x) c6 dung 2 diém cuc tri.
(D) Ham s6 y = f(x) dat cuc tieu tai z = 3.
Huéng dan, Dap an:

Chon dap an @
Bai 5 (HK1, THPT Cam Binh Ha Tinh, 2017).

13
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Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh lien tuc trén R va ¢6 do thi y
ctia dao ham y = f’ (z) nhu hinh vé bén. Tim s6 diém cuc
tieu ctia ham s6 y = f (x).

@ 1. ) © 3. D 4.

Huéng dan, Dap an:

Chon dap an

Bai 6 (Dé sat hach lan 2, Doan Thugng, Hai Duong 2018).
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham v
s6 y = f'(z) nhu hinh vé& bén. S6 diém cuyc tri ctia ham s6
y = f(x —2017) — 2018z + 2019 Ia

@) 3. ® 1. © 4. ©) 2.

Huéng dan, Dap an:

Tu do6 thi ham s6 y = f'(x), suy ra phuong trinh f/(x) = 2018 ¢6 nghiem duy
nhat xg > 1.

Xét ham s6 y = f (x — 2017) — 2018z + 2019, ¢6 ¥ = f' (x — 2017) — 2018,

Y =0= f (z—2017) — 2018 = 0

= f'(x — 2017) = 2018

= x — 2017 = x

= =z + 2017.

Do ¢/ = 0 ¢6 mot nghiem don nén ¢ = f/' (x — 2017) — 2018 doi dau khi di qua

x = 19+ 2017.Suy ra ham s6 y = f (z — 2017) — 2018z + 2019 c6 mot diém cue
tri.
Chon dap an
2.3 Mot s6 bai tap khac
Bai 1 (Dé khao sat kién thitc THPT, S& Vinh Phiic 2018). Cho cac ham s6
f(z), f'(x), f"(x) c6 do thi nhu hinh vé& sau

Y

Khi d6 (Ch), (Cs), (C3) thit ty 1a do thi clia cac ham s6
@ f"(x), f(x), f'(z). ® f(x), f'(), [ ().

14
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© f'(x), f(x), ["(x). @ f'(x), ["(2), f().
Huéng dan, Dap an:

Ta nhan thay tai cac vi tri (C}) cat truc hoanh thi (Cy) va (C5) dat cyc tri. Tai
cac khodng ma do thi ctia (C}) nam trén Ox thi (C3) dong bién va ngugc lai.

Xét duong cong (Cs) ta thay: tai cac vi tri (Cs) cat Ox thi (C}) dat cyc tri. Tai
cac khodng ma do thi ciia (C5) nam trén Ox thi (C}) dong bién va ngugc lai
Chon dap an @

Bai 2 (Dé TT lan 2, THPT Luong Tai 2, Bic Ninh, nam 2017-2018). Cho
ham s6 y = f(z) va y = g(x) 1a hai ham lién tuc trén R ¢6 do thi ham s6 y = f/(x)

la dudng cong nét dam va y = ¢'(x) la dudng cong nét méanh nhu hinh vé. Goi ba

giao diem A, B,C cta y = f/(x) vd y = ¢/(z) trén hinh vé lan lugt c6 hoanh do

a,b,c. Tim gia tri nho nhéat ctia ham s6 h(z) = f(z) — g(x) trén doan [a; ¢].

|\ c; /<¢/\J‘”:f'<“">

Aa) 1"[2116151 h(xz) = h(0). mm h(x) =
© r{r(:luc? h(x) = h(b). (D) min h(x) = h(c).

Huéng dan, Dap an:

T=a
Ta cé W(x) = f(x) —¢(x); h(zr)=0& |z =
T =c

Trén mién b < x < ¢ thi do thi ham s6 y = f/(x) ndm phia trén do thi ham so
y=¢'(z) nén f'(z) — ¢'(z) > 0 < h'(zx) > 0,Vx € (b;¢).

Trén mién a < x < b thi do thi ham s6 y = f/(z) ndm phia dudi do thi ham s6
y=¢'(z)nén f'(z) — ¢'(x) <0< h'(x) <0,Vx € (a;b).

Bang bién thién

x a b C
b - 0+
h(a) h(c)
h(b




Do thi ham s6 y = f'(x) GV: Pham Van Dic

Tu bang bién thien suy ra I[mr]l h(xz) = h(b)
Chon dap an (C)

Bai 3 (Thi thi trudng Nguyén Dang Dao, Bic Ninh 2018). Chohamsby =
f(z) c6 dao ham lien tuc tréen R va do thi ham s6 y = f'(x) 1a hinh vé sau

Y

2
Dat g(z) = f(x) — :UZ Diéu kién can va di dé do thi ham s6 y = g(x) cit truc

hoanh tai 4 diém phan biét 1a

g(0) >0
® {0 7o o(1) <0
I g(1).9(~2) > 0
(0)>0
9(0) >0 ! N
O oo ® o2 <0

Huéng dan, Dap an:

T do thi suy ra ¢'(z) = f'(z) —x = ¢'(0) = f(0) =0, ¢'(1) = f'(1) =1 =0,
§(~2) = ['(~2) +2=0.

Mat khéc tit d6 thi suy ra f'(z) < z,Vz € (0;1) U (—o0; —2) va f'(z) > «z,
Vr € (1;400) U (—2;0).

Bang bién thien

T |—00 —2 0 1 +00

Y -0 + 0 — 0 -+

Y . 7 . 7
9(—2) g9(1)

Tit bang bién thién suy ra diéu kién can va dt dé do thi ham s6 y = g(z) cét
9(0) >0
truc hoanh tai 4 diém phan biet 1a { g(1) < 0
9(1).9(=2) > 0.

16



Do thi ham s6 y = f'(x) GV: Pham Van Dic

Chon dap an

Bai 4 (Lan 1, Chuyén Ha Long, Quang Ninh 2018). Cho ham s6 y = f(z)
c6 dao ham cap mot f'(x) va dao ham cap hai f”(z) tren R. Biét do thi clia ham
oy = f(z),y = f'(x), y = f"(z) la mot trong cdc dudng cong (C1), (C2), (Cs) &

\ N
Alawa
I
\
AN
V

h
\ Y
\ |/
\ \J
Hoéi do thi cia ham s6 y = f(x), y = f'(z), y = f"(x) lan lugt theo thit ty ndo dudi
day?
@ (Gy), (Ch), (C3). (C1), (Co), (C3).
@ (C3)7 (C2)7 (Cl) @ (03)7 (01)7 (02)

Huéng dan, Dap an:

~

e Tai z; (Cy) dat cyc tiéu va (C) c6 gia tri bang 0. Hon nita, khi qua a1, (C4)
ddi dau tit am sang duong. Nén (C3) 1a dao ham ctia (Cs).

e Tai xy (C3) dat cyc dai va (Cy) co6 gia tri bang 0. Hon nita, khi qua xs, (C5)
ddi dau tir duong sang am. Nén (Cy) 1a dao ham ctia (C3).

Ch)

Chon dap an @
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Bai 5 (Lan 1-Tinh Gia 3 - Thanh Héa).
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi y = f’(x) nhu hinh vé. Y
Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho
9
0:-=
"2

nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan . H6i ménh

dé nao sau day dung?

@M= (5)sm= . ol AN/
® M= f(0); m=f(4)
© M= f(2):m=/)

@MZf@);m:f(l)-

Huéng dan, Dap an:

Chon dap an

N e
8
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