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KHOI DA DIEN

;1. KHAI NIEM KHOI DA DIEN

KIEN THUC CAN NHG
€ Hinh da dién

Hinh da dién (goi tat 1a da dién) 1 hinh dudc tao bdi mot s6 hitu han cac da gidc thod man hai tinh chit:

e Hai da gidc phan biét chi c6 thé hodc khong c6 di€ém chung, hodc chi ¢6 modt dinh chung, hodc chi

c6 mot canh chung.

e MOoi canh ctia da gidc nao cling 12 canh chung ctia ching hai da gidc.

MBbi da gidc nhu thé goi 1a mdt mit cdia hinh da dién.
@ Khai niém vé khéi da dién
Khéi da dién 12 phan khong gian dudc gidi han bdi mot hinh da dién, k€ c4 hinh da dién dé.
® Knéi da dien 16i

Khéi da dién (H) dugc goi 1 khéi da dién 16i néu doan thang ndi hai diém bt ki ctia (H) ludn ludn

thudc (H).

Khbi da dién déu

12 mot khéi da dién c6 tinh chét sau day
e MObi miit ctia n6 1a mot da gidc déu p canh.

e MOoi dinh ctia n6 la dinh chung clia dung g mit.

Khbi da dién déu nhu vay dugc goi 1a khdi da dién déu {p;q}.
$> Dinh i 1.1. Chi c6 nam loai khéi da dién déu. Do a cdc loai {3;3}, {4;3}, {5;3} va{3;5}.

Tham khéo hinh bi€u dién ctia nim loai khéi da dién.



2 1. KHAI NIEM KHOI DA DIEN

A6 54
420

. . Khéi lap phwong P Ao s
Khoi tit dién deu Khoi bat dién déu Khoi muoi hai mat deu

Khi hai muoi mit déu

Mot sb két qua quan trong vé khdi da dién 16i

a) Cho mot khoi ti dién déu, ta co
+ Céc trong tdm cda cac mat cia no la cac dinh cua mot khoi ti dién déu.
+ Céc trung diém ctia cic trung diém ciia cic canh ctia n6 1 dinh cia mot khéi bat dién déu(khdi

tdm mit deu).

b) Tam ctia cac mit ctia mot khoi 1ap phuong 12 cac dinh ctia mot khéi bat dién déu.

¢) TAm clia cdc mit cia mot khdi bat dién déu 1a cac dinh ctia mot hinh 14p phuong.

d) Hai dinh ctia mot khdi bat dién déu goi 12 hai dinh dbi dién ctia bat dién khi ching khong cuing
thudc mot canh ctia khbi d6. Poan thang nbi hai dinh d6i dién goi 12 dudng chéo cua khbi bat dién
déu. Khi d6
+ Ba dudng chéo cit nhau tai trung diém ctia mbi dudng.

+ Ba duong chéo doi mdt vudng goc.

+ Ba dudng chéo bang nhau.
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN

Bang tém tat nam loai khdi da dién déu

Pa dién déu canh Pinh | Canh | Mat Thé tich V Ban kinh mit cau
ngoai tiép
Tit dién déu {3;3} 4 6 4 Vv V2a? . aV/6
12 4
Lap phuong {4;3} 8 12 6 V=d R av'3
2
Bit dién déu {3;4} 6 12 8 y o V2a . av/2
3 2
Mudi hai mat déu {5;3} 20 |30 |12 I5HTVS 5 V3HVIS
4 4
Hai muoi mét déu {3;5} 1203 | 20 15 +5\/§a3 oo V10420
12 B 4

B BAITAP Ty LUYEN

Cdu 1. Hinh da dién trong hinh vé c6 bao nhiéu mit?

A6,

B) 10.

CAu 2. Cho mét hinh da dién. Tim khang dinh sai trong cac khang dinh sau?

(A) Mbi dinh 1a dinh chung ciia it nhit ba mit.

@ M&i mit c6 it nhét ba canh.

-

(©)12.

(D) 11.

MB&i dinh l1a dinh chung ctia it nhit ba canh.

@ MBbi canh 1a canh chung ctia it nhit ba mit.

Cdu 3. Trong ciac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
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1. KHAI NIEM KHOI DA DIEN

(A)Sb dinh va s6 mit cia mot hinh da dién luén bing nhau.
Ton tai hinh da di€n c6 so dinh va so mdt bang nhau.
(C) Tén tai mot hinh da dién c6 s6 canh bing sb dinh.

@T()n tai mot hinh da dién c6 so canh va so médt bang nhau.

Cau 4. Vat thé nao trong céc vat thé sau khong phai 1a khbi da dién?

Cau 5. Trong céc vat thé sau, vat thé ndo 1a hinh da dién?

Cadu 8. Cho céc hinh veé sau

Hinh a Hinh b Hinh ¢

Hoi trong bdn hinh trén ¢ bao nhiéu hinh da dién?
@A1. 2. (©)3.

Cdu 9. Hinh nao sau day khong phai la hinh da dién?

€ https://fb.com /toanthayhoangblue
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 5

i

® . L ) © Jow® :

Cau 10. Cho céc hinh vé sau
T~ ‘ I ,,,,,,,

Hinh a Hinh b Hinh ¢ Hinh d

Hoi trong bdn hinh trén c6 bao nhiéu da dién 16i?
A)1. B) 2. (©)3. (D) 4.
Cau 11. Chon tit thich hop dién vao chd chim dé dugc mot ménh dé ding: “Mbi dinh ctia mot hinh da
dién 12 dinh chung ctia it nhét ... canh”.
(A) hai. ba. (C) nam. (D) bén.
CaAu 12. Chon tir thich hop dién vao chd cham dé dugc mot ménh dé diing.

S6 cac dinh hoic sd cdc mit ctia bat ky hinh da dién nao ciing ...

(A)16n hon hoic bing 4. 16n hon 4.
(C)16n hon hoic bing 5. (D)16n hon 5.
Cau 13. S cac canh cta hinh da dién ludn luon
@ L6n hon 6. L6n hon hoic bing 6.
@ L6n hon 7. @ Lén hon hoic bang 8.

CaAu 14. Mot hinh da dién c6 cdc mit 13 cdc tam gidc thi s6 mit M va sd canh C cia da dién d6 thoa
min diéu kién nao sau day.
(A)3C=2M. (B) 3M = 2C. (©2c=M. (D)C =2M.
Cdu 15. Mot hinh da dién c6 cac mit 1a cdc tam gidc thi s6 mit M va sd canh C ciia da dién d6 thoa
man diéu kién nao sau day?
(A)3C =2M. (B) 3M = 2C. (©2c=wm. (D) C=2M.
Cdu 16. Cho mdt hinh da dién. Tim khang dinh sai trong cic khang dinh sau?
(A) Mbi dinh 1a dinh chung ciia it nhét ba canh. Mai dinh 1a dinh chung ctia it nhit ba mit.
@ MBbi canh 1a canh chung ctia it nhit ba mit. @ M&i mit c6 it nhét ba canh.
Cdu 17. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao diing?

(A)Sb canh ciia mot hinh da dién luén nhé hon sb mit ciia hinh da dién 4y.

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



6 1. KHAI NIEM KHOI DA DIEN

S6 canh ctia mdt hinh da dién ludn 16n hon s6 mit cia hinh da dién Ay.
(C)Sb canh ctia 1 hinh da dién luon biing sb mit ciia hinh da dién 4y.

(D) S canh ciia 1 hinh da dién ludn nhé hon hoiic biing sb mit ciia hinh da dién 4y.

Cdu 18. Trong khong gian chi c6 5 loai khdi da dién déu nhu hinh vé bén dudi.

* DR
A NG NNl

Hoéi ménh dé nao sau day ding?
(A)Moi khéi da dién déu c6 s6 mit Ia nhiing s6 chia hét cho 4.
Khéi 1ap phuong va khéi bat dién déu c6 cung s canh.

(C)Knhéi tt dién déu va khéi bt dién déu c6 1 tam déi xiing.

@ Khdi mudi hai mit déu va khdi hai muoi mit déu c6 cling sd dinh.
Cadu 19. Khbi 1ap phuong 1a khéi da dién déu loai nao?

A {5:3}. {3:4}. (©) {4:3}. D) {3:5}.
Cadu 20. S dinh ctia mot hinh bat dién déu 1a bao nhiéu?

(A) Séu. Tém. (C) Mubi. (D) Mudi hai.
Cadu 21. S canh ciia mét hinh bat dién déu 1a bao nhiéu?

A) 30. B) 8. (©)12. (D) 16.
Cdu 22. Hinh bt dién déu c6 sb dinh, sd canh, s6 mit tuong ting 1a bao nhiéu?

(A) 12:8:6. 12;638. (©)6;12;8. (D) 8:6;12.
Cau 23. S6 dinh ctia khéi hinh mudi hai mit déu 14 bao nhiéu?

(A) Mubi hai. Mudi sau. (C) Hai muoi. (D) Ba muoi.
Cau 24. Sé canh ctia hinh mudi hai mit déu 14 bao nhiéu?

(A) Musi hai. Mudi séu. (C) Hai muoi. (D) Ba muoi.
Cau 25. Khdi da dién déu loai {4;3} c6 s dinh 1a bao nhiéu?

(A)4. 6. (©)s. (D) 10.
Cdu 26. Hinh da dién déu 12 mat thudc loai {p,q}. Hay tinh p —gq.

Ap—q=-2. B p—q=1. ©p-q=2. ® p-g=-1
Cdu 27. Khdi da dién déu loai {3;4} c6 sb canh 1a bao nhiéu?

A) 14. B) 12. (©) 10. (D)38.

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590




Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 7

Cdu 28. Khdi da dién déu loai {5;3} c6 sb mit la bao nhiéu?

(A) 14, 12. (©) 10. D)s.
CAu 29. C6 bao nhiéu loai khdi da dién déu?

A3. B) 5. (©)20. (D) Vo sb.
Cau 30. Khéi mudi hai mat déu thudc loai nao sau day?

@) {5:3}. {3:5}. © {43} @) {3:4}.

BANG DAP AN

1. D2 D|[3. B4 c]l5. All6e. A7. D][8. Cc|[9. B |10. B |
[11. B |[12. A |[13. B |[14. B |[15. B |[16. C |[17. B |[18. B |[19. C |[20. A |
121. C ||22. € |[23. C |[24. D ][25. C |[26. C |[27. B |[28. B |[29. B |[30. A |

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



8 2. THE TICH KHOI CHOP

2. THE TICH KHOI CHOP

KIEN THG'C CAN NHO

THE TICH KHOI CHOP

Cong thiic tinh thé tich khdi chép

N (canh)* - v/2
Vid dién déu — - 12

1 N 1 .
Vehep = 3 *Sggy - chi€u cao | = 3 - Sagy - d (dinh; mét phang ddy)

Xac dinh dién tich day

@ Dién tich tam giac thuong

1 1 b
SAdpelsSs Aiiaes oSG % = pr=+/p(p—a)(p—b)(p—c) (Heron)
e a, b, c 1a do dai ba canh cua tam giac. A

h, 12 chiéu cao xut phat tir dinh A.

B a+b+c

e p la ntta chu vi.

e R, rlan lugt 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép va noi tiép. B H @ C

@ Dién tich tam giac dac biét

Siem e oy = % X (tich hai canh géc vudng) S it = (canh Zlfuyén)z
Stam gide déu = M = | Chiéu cao tam gidc déu = M
€@ Dién tich hinh chit nhat
Shinh chit nhat = dai X 1ONE | | Spinh vuong = (canh)? Pudng chéo hinh vudng = canh x /2

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590



Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN

r

Dién tich hinh thang

(ddy 16n + ddy bé) x chiéu cao

Shinh thang —

2

= Dién tich hinh binh hanh:

@ Dién tich tir giac c6 2 dudng chéo vudng goc

§_ Tich hai duong chéo

Swbh = dudng cao x canh day tuong ung.

= Dién tich hinh thoi: Shinh thoi =

tich hai canh lién tiép x sin géc kep.

Tich hai duong chéo

2 2
Xic dinh chiéu cao

a) Hinh chép c6 mot canh

bén vuong goc voi day: | Vi du: Hinh chép S.ABC c¢6 S

Chiéu cao ciia hinh chép la | canh bén SA vudng géc véi mit

dé dai canh bén vuéng goc | phang ddy, tic SA L (ABC) thi

véi dy. chiéu cao ctia hinh chép 1a SA. A ¢

B

b) Hinh chép c6 mét mat

bén vuong goc véi mat day: | Vi  du: Hinh chop S

Chiéu cao ciia hinh chép la | SABCD ¢ mit bén

chiéu cao ciia tam gidc chiia | (SAB) vudng goc v6i mit

trong mdt bén vuéng goc vdi | phang day (ABCD) thi

ddy. chiéu cao ctia hinh chép b
la SH 1a chiéu cao clia g c
ASAB.

¢) Hinh chép c6 2 mat

bén vuong goc véi mat day: | Vi  du: Hinh chop S

Chiéu cao cua hinh chop | S.ABCD c6 hai mit bén

la giao tuyén ciia hai mdt | (SAB) va (SAD) cung

bén ciing vuong goc véi mdt | vudng goéc véi mit phang

phdng ddy. dday (ABCD), thi chiéu b
cao cua hinh chop la SA. B C

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590
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10 2. THE TICH KHOI CHOP

d) Hinh chép déu: Chiéu
cao cua hinh chdp la doan | Vi du: Hinh chop
thang ndi dinh va tam ciia | S.ABCD cé tam da gidc
ddy. ddy 1a giao di€m ctia hai
duong chéo hinh vudng
ABCD thi c6 dudng cao

la SO.
e) Hinh chop co cac canh
bén bang nhau hoic cic | Vi du: Hinh chép S.ABCD c6 S

canh bén tao véi ddy cac géc | cic canh bén bing a, O 1a tim
b?lng nhau: Chdn duong cao | dudng tron ngoai tiép td gidc g
la tdm duong tron ngoai tiép | ABCD thi c6 dudng cao 14 SO.

da gidc day. C

5 tinh chit can nhé vé hinh chép déu

e Piy la da giac déu (hinh chép tam gidc déu c6 ddy 1a tam gidc déu, hinh chop tit gidc déu

co6 day la hinh vuong).

e Chan dudng cao trung véi tAm dudng tron ngoai tiép da gidc ddy (hinh chép tam gidc déu co
chan dudng cao tring véi trong tdm G, hinh chép ti gidc déu ¢6 chan dudng cao trang véi

tam O cua hinh vuong).
e Cac mat bén la nhirng tam giac can va bang nhau.
e Géc giita cac canh bén va mit ddy déu bang nhau.

e Géc giita cac mit bén va mat day déu bang nhau.

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590



Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 11

On tap kién thic hinh hoc phéng

Hé thirc lugng trong tam giac vuong

Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AH 1a dudng cao, AM 1a trung tuyén. Khi do:

BC = \/AB? + AC?

Pitago: BC? = AB> + AC? = { AB = \/BC2 — AC2

AC = /BC? — AB2.

e AB’>=BH -BC va AC> = CH -CB. A
1 1 i 1 L AH AB-AC
o = e
AH? AB?  AC? VAB? + AC?
vaAH? = HB-HC.
. 1
e Trung tuyén: AM = EBC' & o c
AC doi AB ké — AC déi
e sinABC — > cosABC = = ; tanABC = O:.
BC huyén’ BC huyén’ AB ~ ké

@ Hé thic lugng trong tam giac thudng

Cho tam gidc ABC va dit AB = ¢, BC = a, CA = b. Goi R 12 ban kinh dudng tron ngoai tiép tam
giac ABC.

b_c

Dinh 1y ham s sin: = = =
* = Y sinA sinB  sinC

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



12 2. THE TICH KHOI CHOP

( b2 2 2

a* = b*+c* —2bccosA = cosA = u
2bc

P 2 2 12

e Dinh ly ham s0 cos: { p? = ¢®> 4+ ¢? —2accosB = cosB = a+2c—b
ac

2, p2_ 2

c2:a2+b2—2abcosC :>cosC:a+—c.

\ 2ab

AB? +AC? BC?
2 4
AH AK HK _

HK//BC= "~ =""="" =
IBC= 25 = ac ~ BC

Saank _ (fg)zz (@)zzkz
Saapc  \AB BC '

e Cong thiic trung tuyén: AM? =

e Dinh ly Thales

e Dinh Iy Menelaus: Cho tam gidc ABC. Céc diém A
D, E, F 1an lugt ndm trén céc dudng th:flng BC,

. FA
CA, AB. Khi d6: D, E, F thang hang < — - £

FB
DB EC
DC EA & = D

B CAc DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 2.1. Thé tich khdi chép c6 canh bén vudng gbc véi day

(¢ Vidu 1 (Dé Tham Khéo 2020 Lan 2). Cho khbi chép c6 dién tich ddy B = 3 va chiéu
cao i = 4. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

A)e. B 12. (C)36. (D) 4.

(¢ Vi du 2 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Cho khdi chép c6 dién tich ddy B = 6 va chiéu cao h = 2.
Thé tich ctia khoi chép di cho bang:

A)e. 3, (©)4. D) 12.

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590



Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN

13

(¢ Vi du 3 (Ma 102 - 2020 Lan 2). Cho khéi chép c6 dién tich ddy B = 6a® va chiéu cao
h = 2a. Thé tich khbi chop da cho bang:

@2a3. B) 4d°. ©6a3. @12a3.

(¢ Vi du 4 (D& Minh Hoa 2017). Cho hinh chép tif gidc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuong
canh a, canh bén SA vudng géc véi mit phing ddy va SA = a/2. Tinh thé tich V ctia khdi chop
S.ABCD

@V:\/zas. V:\/ias. ©V =v2a. @vz‘/?.

(¢’ Vi du 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam gidc ABC vudng tai A,AB = a,AC = 2a. SA vudng gic
v6i mit phang ddy (ABC) va SA = a+/3. Tinh thé tich V ctia khoi chép S.ABC.

@V:a3\/§. Vz?a? @V:?cﬁ. @V:T3a3.

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



14 2. THE TICH KHOI CHOP

(£ Vi du 6. Cho khdi chép S.ABC c6 didy ABC 1a tam gidc déu canh 2a. Canh bén SA vudng géc
véi day va SA = a+\/3. Tinh thé tich V cta khbi chop S-ABC.

3
V =34, ®v=2. V =d3/3. V=4d.
® 4

(¢ Vi du 7. Cho khdi chép S.ABC c6 SA vudng géc véi (ABC), ddy ABC la tam gidc vudng can
tai A, BC = 2a, géc gitta SB va (ABC) 1a 30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

a’\/6 a*\/6 a’\/3 a2
ngall ® Y ©<Z Dt

(" Vi du 8. Thé tich khdi chép c6 d6 dai dudng cao bang 6, dién tich day bang 8 1a

A) 12. (B) 48. ©) 16.. (D) 24.
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 15

(&' Vi du 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC), biét SA = 4 va dién tich tam giac ABC bing
8. Tinh thé tich V ctia khéi chop S - ABC.

AV =32 BV =4. @V:33—2. @V:;

(¢' Vi du 10. Cho hinh ch6p S.ABC c6 AB = 6,BC = 8,AC = 10. Canh bén SA vudng gdoc véi
ddy va SA = 4 -Tinh thé tich V ctia khbi chép S-ABC.

(A)V =40. BV =32. ©v =19 D)V =24.

(£ Vi du 11. Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén SA vudng géc véi mit ddy, SA = av/3,AB =
a,AC = a\/3, BC = 2a. Thé tich khdi chép S - ABC bing?

a3 a3 a a
®-<F ®% ©<E DESE)
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(¢’ Vi du 12. Cho khéi chép S-ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh 2a. Canh bén SA vuong
géc véi day va SA = av/3. Tinh thé tich V, ctia khbi chép S-ABC.

3
AV =34 V:%. ©V =3 DV =d.

(" Vi du 13. Cho khdi chép S-ABC c6 ba canh SA, SB, SC cuing c¢6 dd dai bang a va vudng goc
v6i nhau tiing doi mot. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

a 03 613 3

(Z" Vi du 14. Cho khéi chép tam gidc S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh 2a, canh bén SA vudng
gbc v6i mit phing chiia mit ddy, canh SC = 2a+/5. Thé tich khéi chép S - ABC bing

a3 (13 (13 Cl3
@2 X2 e¥l ¥l

3 3 3
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 17

(£ Vi du 15. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC). Tam gidc ABC vudng tai C, AB = av/3,
AC = a, SC = a/55. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

6a> 6a° 243 V1043
@A 6“. 4“. © 3“. (D) 6“.

(¢’ Vi du 16. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai B, canh SA vudng goc voi ddy
vi AB = a, SA = AC = 2a. Thé tich ctia khdi ch6p S.ABC bing

®23C ®%. ©¥<, N

(¢' Vi du 17. Hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac vudng tai A, canh AB = a, BC = 2a,
chidu cao SA = a/6. Thé tich ciia khdi chép S.ABC bing

% T @ owe
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18 2. THE TICH KHOI CHOP

(£" Vi du 18. Cho khbi chép S.ABC c6 SA vudng goc véi day, SA =4, AB = 6, BC = 10 va
CA = 8. Thé tich ctia khéi chép S.ABC bang

(A) 40. 192. (C)32. (D) 24.

(&' Vi du 19. Cho ti dién ABCD c6 AD vudng géc véi mit phang (ABC). Biét ddy ABC vudng
tai Bva AD =5, AB =5, BC = 12. Thé tich ctia t& dién ABCD

(A) 120. B) %. (C)50. ?.

(¢' Vi du 20. Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam giac vudng tai B, canh AB = a, BC = a3, SA
vuodng goc véi mit phang ddy. Biét goc gitta SC va (ABC) biang 60°. Thé tich ctia khbi chép S.ABC
bing

3 3
@34, ®% ©a. ®) i |
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 19

(¢’ Vi du 21. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC), tam gidc ABC vudng tai B, AB = a, AC =
av/3. Biét géc gitta SB va (ABC) bing 30°. Thé tich ctia khbi chép S.ABC bing

63 \/63 2\/63 63
@961' 1;. © 3a‘ ®6a'

@ Vi du 22. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc vudng tai A, SB L (ABC), AB = a, ACB =
30°, gbc gitta dudng thang SC va mit phang (ABC) 1a 60°. Thé tich ctia khbi chép S.ABC bing

3 3
@3a3. B) 4%. ©a3. 3%.

(¢’ Vi du 23. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng can tai B, AB = a, SA 1 (ABC).
Géc giita canh bén SB va (ABC) bing 45°. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

\/§a3 Cl3 \/5613 Cl3
®¥ ®e @Y e
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20 2. THE TICH KHOI CHOP

(@ Vi du 24. Cho hinh chép S.ABC c6 chidu cao bing a, AB = a, BC = a\/3, ABC = 60°. Thé
tich ctia khéi chép S.ABC bing

3a3 a’ V3ad® a
@ 12 Z' © 4 2

@ Vi du 25. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA = a, AB = a,AC = 2a, BAC = 120°. Thé
tich ctia khoi chép S.ABC bing

® L ® © 3. DpE:s
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21

(¢’ Vi du 26. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc déu c6 canh bing a, SA L (ABC),

gbc gilta SB va (ABC) bing 60°. Thé tich ctia khbi chép S.ABC bing
3
a

< Vi, ©%. ®)

(£ Vi du 27.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc c6 do dai ba canh 1a AB = 5a, S
BC = 8a, AC = 7a, SA L (ABC), géc giita SB va miit phang (ABC) biang 45°.

Thé tich khdi chép S.ABC bing

3 3 3
®sovze. @2 o @ L

B
3 3 Ta 8a
C
(¢’ Vi du 28.
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu c6 canh biang a, SA L S
(ABC), gbc giita hai mit phiang (SBC) va (ABC) bing 60°. Thé tich khbi
chép S.ABC bing
V3d® 3v/3a’ V3d® V3d®
@24. 8' @8. @12. AN B
a a
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22 2. THE TICH KHOI CHOP

(" Vi du 29.

Cho tir dién SABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai A, do dai
dudng cao AH ctia tam gidc ABC bing a, SA L (ABC), géc giita hai
mit phang (SBC) va (ABC) biang 60°. Thé tich khéi ti dién SABC
bing

a3 a3 613 613
@@. f @2“36. @@.

3 3
@5, ® 2 © 2. a

3
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 23

(¢’ Vi du 31. Cho hinh chép tit gidc S- ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA
vudng goc véi mit ddy va SA = a+/2. Tinh thé tich V ctia khbi chép S.ABCD

®-< V2 Qa3 D2

(£ Vi du 32. Cho hinh chép tit gidgc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuéng canh av/2, canh bén
SA vudng géc véi mit day va SC = a+/5. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD

3 3 2
@V:%. V:%. ©V =24 @vz%.

(¢’ Vi du 33. Cho hinh chép ti gidc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng, canh bén SA vudng
géc v6i mit ddy va SA = AC = a+/2. Tinh thé tich V ctia khbi chép S - ABCD

3 3 3
@V:a32. V:a96. ©V=dV2. @v ="
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24 _ THE TI ¢

@ Vi du 34.
a3
, ddy ABCD 1a

hinh vuéng c6 canh bang 2a. Chiéu cao ctia khdi chép S.ABCD

) . . 4
Cho khoi chop S.ABCD c¢ thé tich bang

bang

O B O N

(¢’ Vi du 35.
Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, SA L
(ABCD), AB = 3a, AD = 2a, SB = 5a. Thé tich khbi chép

S.ABCD lgﬁng .
8%. ®)24a3.  (© 103“ . D8
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 25

(¢ Vi du 36.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng c6 canh
bang a, SA L (ABCD), SC = a+/3. Thé tich khéi chép S.ABCD
bang

(13 613 (13 613
¥ o @ ©¥V% @Y

3 3

(£ Vi du 37.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong, SA L (ABCD),
SA = a\/3. Biét tam gidc SBD la tam gidc déu. Thé tich kh6i
chép S.ABCD bing

®vie. ®LL ©XL YL
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(¢ Vi du 38.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong, SA L (ABCD),
SA = a+/2. Biét tam gidc SBD la tam gidc déu. Thé tich khdi

chép S.ABCD bing
3 3
®22 @i ©YF v

(£ Vi du 39.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA L
(ABCD), SC tao v6i ddy mot géc 45°. Thé tich khdi chép
S.ABCD bing

®ve. ®ZE ©ve D%

3
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Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 27

(¢’ Vi du 40.
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chtt nhat v6i AB =
2a, BC = a, SA | (ABCD), SC tao vé6i day mot goc 30°. Thé tich

khdi chép S.ABCD bang
2v/154° V1543 V1543 2V/154°

(£ Vi du 41.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chtt nhat v6i AB =
a, BC =a\/3,SA L (ABCD), SC tao v6i (SAB) mot géc 30°. Thé
tich khéi chép S.ABCD bing

®X % v ®LL
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28 2. THE TICH KHOI CHOP

(¢ Vi du 42.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a,
SA 1 (ABCD), SC tao v6i (SAD) mot géc 30°. Thé tich khbi
chép S.ABCD bing

a3 a3 Cl3 613
@@. g@. @@. @@.

(¢’ Vi du 43. Cho hinh choép ti gidc S.ABCD c6 ddy 1a hinh chit nhat v6i AB = 2a, AD = a. Hinh
chiéu ctia dinh S trén mit phang ddy (ABCD) la trung di€ém H cta AB, SC tao v6i mit phang ddy
mot géc 45°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

2 B2 2 rea

a 3 3

(' Vi du 44. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh bang 2a, canh SB vudng
gbc v6i ddy va mit phang (SAD) tao v6i mit phing ddy mot géc bang 60°. Thé tich ciia khdi chép
S.ABCD bing

3a3\/3 4a3/3 8a3\/3 3a’\/3
o 3 GE= @
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(¢ Vi du 45. Cho khéi chop S.ABCD c6 day la hinh chti nhat, AB = a, AD = av/3, SA vuong goc
véi ddy va mit phang (SBC) tao v6i mit phang day mot géc 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD
bing

a V3a®
ER 3a3. ©a3. @ 5

(¢’ Vi du 46. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a va SA | (ABCD). Goc
gilta (SCD) va (ABCD) bing 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

a3 a3 a3 613
. e%n oY% 0%
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30 2. THE TICH KHOI CHOP

(" Vi du 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng tim O canh bang a. Hinh chiéu vudng
géc ctia dinh S 1én mit phang (ABCD) 1a trung diém ctia canh OC. Géc giita mit phang (SAB) va
mit phang (ABCD) bing 60°. Thé tich ctia hinh chép S.ABCD bing

@ 3a3. \/§a3. © 3\/§a3. @ 3\/§a3.

4

(" Vi du 48. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh chit nhat, SA | (ABCD), AC = 2AB = 4a.

Biét goc giita (SBD) va (ABCD) bang 30°. Thé tich khéi chép S.ABC bang

4(13 2\/§a3 @ 4\/§(13 @ 4\/6613
' 3 3 9

(£ Vi du 49. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, hai mit (SAB), (SAD) cung
vudng géc véi day, SC tao véi day mot goc bang 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

a2 a’\/6 2a°\/6 4a3/6
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H Hai miit bén ciing vudng géc vé6i ddy thi chiéu cao la giao tuyén ctia hai mit bén. %

(¢ Vi du 50. Cho khéi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a. Hai mit bén (SAB) va
(SAC) clung vudng géc véi ddy. Biét SC = a+/3, thé tich khbi chép bing

2V/64° V6d3 V3ad® V3a3
@ 9 12 @ 2 @ 4

(£ Vi du 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vuong canh 3, hai mat (SAB) va (SAD) cung
vudng goc véi ddy, goc giita SC va mit ddy 1a 60°. Thé tich cta khdi chép S.ABCD bang

(A) 6V/6. (B) 9v/6. (©)3V3. (D) 3V/6.

(¢’ Vi du 52. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat ¢c6 AB = a, AC = 5a . Hai
mit bén (SAB) va (SAD) ciing vudng géc véi ddy, canh bén SB tao v6i ddy mot géc bang 60°. Thé
tich ctia khdi chép S.ABCD bing

@2\/5613. 4\/§a3. @6\/§a3. @2613.
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32 2. THE TICH KHOI CHOP

(£ Vi du 53. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat c6 AB=a , AD = a\/3 , SA
vudng géc véi day va (SBC) tao véi ddy mot goc bang 60°. Thé tich ciia khdi chép S.ABC bing

3 3
%. a3. ©a ;/§ @3613.

(£’ Vi du 54. Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh 2a. Hai mét bén (SAB) va
(SAD) ciing vudng goc véi ddy, goc gitta(SBC) va (ABCD) bing 30°. Thé tich khbi chép S.ABCD
bing

613 Ll3 613
@ ®) V3. ©¥3< DL

(¢’ Vi du 55. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh ¢6 AB = a, AD = 2a,
BAD = 60°. Hai miit phang (SAB) va (SAD) cling vudng géc véi ddy, SCA = 60°. Thé tich khéi
chép S.ABCD bing
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® e N © 222 ®) 2y

(¢ Vi du 56. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, hai mét (SAC) va (SAB) cung
vuong géc véi ddy. Goc gitta (SCD) va (ABCD) bing 60°. Thé tich khbi chop bing

Cl3 613 d3 Cl3
I

(@ Vi du 57. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu S 1én mit
phéang ddy trung véi trong tim cia tam gidc ABD. Canh SD tao v6i mit phang ddy 60°. Thé tich

khéi chép S.ABCD bing
a’V/15 a’v/15 a’v/15 a’
® 3 27 © ‘
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(@ Vi du 58. Cho hinh chép S.ABC c6 AB = a, AC = 2a, BAC = 120° va SA L (ABC). Biét mit
phang (SBC) va (ABC) bing 60°. Thé tich khdi chép SABC bing

®er eYE GRS DEHLS

14 1 7 14

(¢ Vi du 59. Cho ti dién ABCD c6 AB, AC, AD dbi mot vudng goc v6i nhau va AB = a, AC = b,
AD = c. Thé tich khéi tu dién ABCD bang

abc abc abc

(¢’ Vi du 60. Cho td dién OABC c6 OA, OB, OC ddi mot vudng géc véi nhau va OA = 2a,
OB = 3a, OC = 4a. Thé tich khéi tif dién OABC bing

@8a3. B) 4d°. ©3a3. ®6a3.
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B Dang 2.2. Thé tich khdi chép c6 mat bén vudng goc véi day

@ Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc can tai A, AB = AC = a, BAC = 120°. Mit
bén SAB 1a tam gidc déu va nim trong mit phang vudng goéc véi mit ddy. Thé tich ctia khdi chép
S.ABC bing

613 a
g. 613. ? @203.

(¢' Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Mit bén SAB la tam
gidc déu nam trong mit phang vudng véi day (ABCD). Thé tich khdi chép S.ABCD bing

Cl3 Cl3 613
® v, ©2 D) 3.

(£" Vi du 3. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh 2a, tam gidc SAB 1a tam gidc

déu va nam trong mat phang vudng géc véi ddy. Thé tich ctia khbi chép S.ABC bing

3 3
@%. a3. 3%. @3613.
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36 2. THE TICH KHOI CHOP

(¢’ Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, tam gidc SAB can tai S
v nam trong mit phang vudng goc véi ddy, SA = 2a. Thé tich khdi chép S.ABCD bing

3 3 3
®E ® “VI 2 D)2,

12 3

(£ Vi du 5. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cén tai A va AB = AC = av/2.
Tam gidc SBC c6 dién tich bang 24> va nam trong mit phang vudng géc véi ddy. Thé tich ctia khbi
chép S.ABC bing

4a3 a’ 3 243
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(¢’ Vi du 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD la hinh chit nhéat, AB = a, AD = 2a. Tam gidc
SAB cén tai S va nam trong mit phang vudng goc véi ddy. Pudng thang SC tao véi ddy mot goc

60°. Khi d6 thé tich khbi chép S.ABCD bing
351 3V17 317 317
a a a a
® : ©%— ®

(¢' Vi du 7. Cho hinh ch6p S.ABC c6 ddy la tam gidc ABC vudng tai B, AB = a, AC = 2a. Mit
bén (SAC) la tam gidc cin va nam trong mit phiang vudng géc véi mit phang ddy. Géc giita SB va
day bang 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

a3 a3 a3 a3
@Y ®° @ © Y2

2 2" 4 12 -

(¢’ Vi du 8. Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhét v6i AB = 2a, AD = a. Mt
bén (SAB) 1a tam gidc cin va ndm trong mit phang vudng géc véi ddy. Pudng thang SC tao véi

mit phang day mot géc 45°. Thé tich ctia khoi chép S.ABCD bing

a3 03 a3 a3
2 ® 22 ©%. DY

3 2
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(Z Vi du 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1 hinh chif nhat, ASAB déu canh a nam trong
mit phang vudng géc v6i mit ddy (ABCD). Biét mit phang (SCD) tao véi mit phang (ABCD) mot
géc biang 30°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

(£" Vi du 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, hinh chiéu vudng géc ctia S
1én mit phang (ABCD) tring véi trung diém ctia canh AD, canh SB hop vé6i ddy mot géc 60°. Thé

tich ctia khéi chép S.ABCD bing
a>\/15 a3\/15 a5 a5

- . ) PR . N AD
(¢’ Vi du 11. Cho hinh ch6p S.ABCD c6 ddy 1a hinh thang vudng tai A va B, AB = BC = 5 = a.

Tam gidc SAB déu va ndm trong mit phiang vudng géc véi ddy. Thé tich khdi chép S.ABCD

bing
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(¢ Vi du 12. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chtt nhat, médt bén (SAD) 1a tam giéc
déu canh 2a va nam trong mit phang vudng goéc véi mit phang ddy. Géc gitta mit phang (SBC) va

miit phang (ABCD) bang 30°. Thé tich khéi chép S.ABCD bing

a3 a3 a3
OEaL] ®) 205, ©* ®) V3,

2 3

(¢’ Vi du 13. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day la tam gidc vudng can dinh A, AB = AC = a. Hinh
chiéu vuong géc ciia S 1én mit phang (ABC) 1a trung diém H ctia doan BC. Mit phang (SAB) hop
véi mit phang ddy mot géc 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

a3 a3 a3 a3
®Y2 ® V3« ©¥e ©Y:

12 - 4 6 12 -
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(¢ Vi du 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chit nhat, mit bén (SAD) la tam giac déu
canh 2a va nim trong mit phang vudng géc véi ddy. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD, biét

rang mit phang (SBC) tao véi mit phang ddy mdt géc 30°.

® Y ® 2/34. ©22L DREs

B Dang 2.3. Thé tich khéi chép déu

e Ddy la da gidc déu (hinh chép tam gidc déu c6 ddy 1a tam gidc déu, hinh chép tii gidc déu c6

day 1a hinh vudng).

e Chan dudng cao trung vSi tAm dudng tron ngoai tiép da gidc ddy (hinh chép tam gidc déu co
chan dudng cao trung véi trong tdm G, hinh chép t gidc déu c6 chan dudng cao trang véi

tam O cua hinh vudng).
e Cic mit bén la nhiing tam giac can bang nhau.

e Goc giita cac canh bén va mit ddy bang nhau hodc géc giita cdc mit bén va mit ddy bang

nhau.
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Tit dién déu la nhiing trudng hdp dic biét cla hinh chép tam gidc déu, n6 c6 bdn miit

1a nhitng tam gidc déu bang nhau.

(" Vi du 1. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing 2a, canh bén tao véi mit ddy
gbc 60. Tinh theo a thé tich khéi chép S - ABC.

613 Cl3 613
OEAL] ® 23, ©% D) 3.

4 3 3

(£" Vi du 2. Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy 13 a va mit bén tao v6i day goc 45°.
Tinh theo a thé tich khéi chép S - ABC

v Be @ 5
8" 24" 12 4"

(" Vi du 3. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang 2a, géc giita canh bén va mit
day bang 60° Thé tich khbi chép S.ABC 1a

@7 M @2 e
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(£" Vi du 4. Cho khéi chép tam gidc déu c6 tat ca cac canh déu bang 2a. Thé tich ctia khdi chép

d6 bing
2\/5 3 Vﬁz 3 \/i 3 2\/6 3
@ 3a ’ 3a ' @ 12a ' @ 9a '

(" Vi du 5. Cho hinh chép ti gidc déu S-ABCD c6 canh ddy bing a, goc gifta canh bén va miit
day bang 60°. Thé tich khdi chép S-ABCD la

Cl3 613 613 613
@ LY ® Y3 ©LYe © L8

6 6 12 -

(" Vi du 6. Cho hinh chép tii gidc déu S.ABCD c6 dién tich ddy bang 16cm? va dién tich mot
mit bén bing 8+v/3 cm?. Thé tich ctia khdi chép la

@ 32\3/ﬁ cm?, 4em?, @ 323\/5 cm?, @ 32\3/E cm?,
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(" Vi du 7. Cho khéi chép tii gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, cac mit bén tao véi mat ddy
bing 60°. Tinh thé tich khéi chép dé.

a’\/3 a’\/3 a’+/3 a’+y/3
@2' 12' ©6' ®3'

(@ Vi du 8. Cho khbi chép tii gidc déu c6 canh ddy bang 2a canh bén biang 3a. Thé tich ctia khoi

chop da cho bing
2\/7113 4a3 4\/7a3 2v/2a3
@ 30 ® 5 © 3 © 3

@ V2. %ﬁ. (©2v2. @%.
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(¢ Vi du 10. Khéi ti dién déu c6 canh 1a a+/3 thi thé tich biang
3\/6 3\/6 3\/6 3 3\/5
OF : ©* ®=

8 6 4

(@ Vi du 11. Khéi tii dién déu c6 canh 1a 2a thi thé tich bang
@ \/5613 2\/5613 © 2\/§a3 4613
12 - 3 3

(" Vi du 12. Thé tich ctia khoi chép tam gidc déu c6 tit ci cac canh déu bang 4a la
16a°V/2 8v2d3 1424 13v24°
oL-aZ) e @M ® 2
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(¢ Vi du 13. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢ canh ddy bang a va géc giita dudng thang
A’C va mit phang ddy bing 60°. Thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’ bing

3a3 a a3 a
i ®Z. ©<Y z

4 4

(¢ Vi du 14. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a, dudng thing AB’ tao véi
miit phang (BCC'B’) mot géc biang 30°. Thé tich ctia khdi ling tru da cho bing
@ a*\/6 a3\/6 E a
T

12 4 4

(' Vi du 15. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 AB = 2a, géc gilta dudng thang A'C
va mit phang (ABC) bing 45°. Thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’ bing

613 613 a3
@2V, V3 ©=2, DRSS
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(¢ Vi du 16. Cho hinh ling tru t gidc déu ABCD.A'B'C'D’ c6 canh ddy bing a. Biét duong chéo
clia mit bén 1a a/3. Thé tich ctia khbi ling tru ABCD.A'B'C'D’ bing

@i, ®) V2. ©<2 ®)24°.

(£ Vi du 17. Cho khbi ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh ddy bang a+/2 va mbi mit bén

c6 dién tich biang 4a?. Thé tich khéi ling tru d6 bang

@ LYo B V. © 26 D)2 V6

(" Vi du 18. Cho ling tru déu ABC.A’B'C’ c¢6 canh ddy bang 2a dién tich xung quanh bing
6+/3a®. Thé tich ctia khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing

a’ 343
3 3
@ 4 a . 4 . ®3a °
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(" Vi du 19. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy a va mit bén hop véi ddy mot goc
60°. Thé tich ctia hinh chép S.ABC bang

3a’ a a V3ad®
@ 12 E' 3 © 24

(" Vi du 20. Cho hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang 2a va mit bén tao véi mit ddy mot
gbc 45°. Thé tich ctia khdi chép d6 bing
8v/3a° 4/3a3 8v/3a° a
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(" Vi du 21. Thé tich hinh chép tit gidc déu c6 tit ca cdc canh déu 1a a bang

23 \/53 3 23
@A) 6a. 2a' @% (D) 3“.

(" Vi du 22. Cho hinh chép tii gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang 2a, canh bén bang 3a. Thé
tich ctia khdi chép da cho bing

@4V 4“97“3, 4a> B

(" Vi du 23. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, canh bén bang a+/3. Thé
tich ctia khéi chép S.ABCD bing
V2a® Vild® 2v/6a3 V10a?
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(¢ Vi du 24. Cho hinh chép tii gidc déu c6 tt ca cac canh bang nhau, dudng cao clia mot miit
bén 1a av/3. Thé tich ctia khbi chép d6 bang
@ V2a3 V2a3 @ 2V/24d3 @ 4243

9 3 3

(¢ Vi du 25. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 chiéu cao bing av/2 va c¢é do dai canh bén bing
av/6. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

@ 8v2a3 10v24° © 8v/3a3 ®) 10v/34°

3 3 3 3

(£ Vi du 26. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD, day ABCD c6 dién tich 16, dién tich mot mit

bén 1a 81/3. Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bing
@ 322 32/13 © 3211 ®) 32V/15
. T :
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(£" Vi du 27. Cho hinh chép tii gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a, géc giita canh bén va mit

phing ddy bing 60°. Thé tich khbi chép S.ABCD bing
V6 a’ a’\/6

613 Cl3
@f' 6 6 ®3

(¢ Vi du 28. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh vudng canh a+/6, gdc giita canh
bén va mit ddy bang 45°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing
@ 27/643. 6v/3a3. @ V6a3. @ 2v/3a3.

(¢ Vi du 29. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a, mit bén tao véi mit ddy
mot géc 45°. Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bang

a2 a a a
@ 6 . g. ?. Z.
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(¢’ Vi du 30. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 dudng chéo AC = 2a, géc gitta mit phang (SBC)
va mit phang (ABCD) bing 45°. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

Cl3 a3 a3
@ LY ZEuy © Vi D

3 3

(¢ Vi du 31.
Cho hinh chop ti giac déu S.ABCD, canh day bﬁng 2a+/3, mat bén tao
v6i day goc 60°. Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bing

3 3
8%. ®) 1243. @8\/3“ . D9,

@ Vi du 32.
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Thé tich khdi bat dién déu canh a bing

Cl3 613 a3
2 v 0L @Y=

82 16 42 16v2
@32 ®% Y ®

Luu y. Hinh chép c6 chan dudng cao trung voi tam duong tron ngoai tiép da gidc day khi:
e Cic canh bén bang nhau.
e Goc gifta cac canh bén va mit ddy bang nhau.

e Goc giita cac mit bén va mit ddy bang nhau.

(£ Vi du 34. Cho hinh chép S.ABCD, day 1a hinh chit nhat tim O, AB = a, AD = a\/3, SA = 3a.
Biét ring SA = SB = SC = SD. Thé tich khéi chép S.ABC bing
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(£ Vi du 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong, canh av/3. Biét SA = SB = SC =
SD = /2a. Thé tich khdi chép S.ABCD bing

a3 Cl3 Cl3 613
@Y ®Y". GEES Y.

(" Vi du 36. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc vudng tai A, AB = a, AC = 2a. Biét mit
bén (SAB) hop véi mit ddy mot goc 60° va SA = SB = SC. Thé tich khdi chép S.ABC bing

® 5 V3, ©Le. ® .
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(¢’ Vi du 37. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A, AB = a, cdc canh
bén SA = SB = SC = a. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing

a’ \/§a3 \/§a3 \/§a3
12° 12 © 4 © 6

(¢’ Vi du 38. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = 3a, AC = 4a, BC = 5a va SA = SB = SC = 6a. Thé
tich ctia khdi chép S.ABC bang

/ 3 3
@A) V11943 1;9“. (©) 41194, @%.

BAI TAP TU LUYEN 1

Cdu 1 (Ma 101- 2022). Cho khbi chép S.ABC c6 chiéu cao bang 3, ddy ABC c6 dién tich bang 10.
Thé tich khdi chép S. ABC bing

A)2. 15. (©) 10. (D) 30.
Cau 2 (Ma 103- 2022). Cho khbi chép S.ABC c6 chidu cao bang 5, ddy ABC c6 dién tich bing 6. Thé
tich khdi ch6p S.ABC bing

(A)11. B) 10. (©)15. (D) 30.
Cdu 3 (Ma 103- 2022). Cho khbi chép va khbi ling tru c6 dién tich ddy, chiéu cao tuong ting bing

NP P . . 2 V1
nhau va co6 thé tich lan ludgt 1a V;,V,. Ti so 71 bang
2
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2 3 1
®2 ®)5. GH of
Cdau 4 (Ma 105 2017). Cho khbi chép S.ABC c6 SA vudng goc v6i ddy, SA =4, AB =6, BC = 10 va
CA = 8. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC.
AV =32, B)V =192. (©)V = 40. D)V =24.

Cau 5 (THPT Nguyén Khuyén 2019).
Cho hinh chop ti gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc v6i mat
phang ddy va SA = v/2a. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

613 a3 a3
® 2 ® V2 ©v2e. DEE

Cau 6 (THPT Minh Chéu Hung Yén 2019).
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a. Biét SA | (ABC) va SA = a+/3. Tinh thé tich
khdi chép S.ABC. . . .
a a a 3a

®4 ®°. oL, &8
Cdu 7 (THPT Viét Dirc Ha No6i 2019).
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh a. Canh bén SC vudng géc véi mit phang (ABC),
SC = a. Thé tich khéi chép S.ABC bing

@a3\/§‘ a3\/§_ ©a3\/§' ®a3\/§

3 12 9 12

Cau 8 (THPT An Lao Hdi Phong 2019).
Cho ti dién ABCD c6 AD vudng géc v6i mit phang (ABC) biét ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B va
AD = 10,AB = 10, BC = 24. Tinh thé tich clia ti dién ABCD.

(A)V = 1200. B) V = 960. (©)V = 400. @V:lzﬂ.

Cdu 9 (THPT Hung Vuong Binh Phudc 2019).
Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén SA vudng géc v6i mit phang ddy (ABC). Biét SA = a, tam gidc ABC

la tam gidc vuong can tai A, AB = 2a. Tinh theo a thé tich V ctia khdi chép S.ABC.
3 3 3
2

@V:%. vz%. @V:%. DV =24
Cau 10 (Chuyén KHTN 2019). Cho khdi chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B, AB =
a,AC = 2a,SA 1 (ABC) va SA = a. Thé tich ctia khbi chép di cho bing

33 33 3 243
a a a a

@ ® = O3 3
Cau 11 (8¢ Can Tho 2019). Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = 3a va
AD = 4a. Canh bén SA vudng géc v6i mit phiang (ABCD) va SA = a+/2. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD

bang

@) 4243, 12243 © 4\/3“3. D) 2\/3"3.
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~ 2 p3 2 £ . IS 3 S N
Cdu 12 (So Can Tho 2019). Thé tich cta khoi chép cé dién tich day bang % va chiéu cao bang

203
— R

®Ye ® L ©¥ o
Cau 13 (S& Nam Dinh 2019). Cho khbi chép S.ABCc6 ddy ABC 1a tam gidc vudng can tai B, do dai
canhAB = BC =a, canh bén SA vuong goc v6i ddy va SA = 2a. Tinh thé tich V ctia khbi chop S.ABC.
@ V= @ V= © V =d. @ V=
Cdu 14 (Bgc Liéu - Ninh Binh 2019).
Cho hinh chép S.ABC, c6 day ABC la tam gidc vudng can tai A, SA = AB = a, SA vudng goc v6i mat
phang (ABC). Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing
@ ® . ©. @
3 6 2 2
Cadu 15 (Nguyén Khuyén HCM-2019).
Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC db6i mot vudng géc va OA = OB = OC = a. Khi d6 thé tich cua ti
dién OAgi’C la \ X X
5 BT Chs 7
Cau 16 (THPT Minh Khai - 2019). Cho hinh chép S.ABC cé dién tich ddy 1a a*v/3, canh bén SA
vuong goc véi day, SA = a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

613 (13 Cl3
oy ® Y o DERE]

2
Cau 17. (Thpt Vinh Loc - Thanh Héa 2019) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng ABCD canh

a, canh bén SA vudng géc v4i mit phing ddy va SA = a+/2. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

AV =24 V:\/z‘;. @vz‘/z“S. @Vz\/?.

Cdu 18. (Hoi 8 trudng chuyén DPBSH - 2019) Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh
vuong canh bing a, SA | (ABC), SA = 3a. Thé tich V ctia khéi chép S.ABCD la:

1
@V:a3. B)V =34 @V:§a3. @V:2a3.
Cdu 19. (THPT Ham Rong 2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCDIa hinh vudng canh a. Biét
SA L (ABCD) va SA = a+/3. Thé tich ctia kh6i chép S.ABCDIa:

3 \/§ 3 \/§ 3
a a a
O V3. ©— ©
12 3 4
Cdu 20. (THPT Cong Hién - 2019) Khing dinh nao sau day 1a sai?
. 2 5 1
@Thé tich cua khoi chop c6 dién tich day B va chieucao hlaV = §Bh.

Thé tich ctia khéi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao h1a V = Bh.
@ Thé tich ctia mot khdi hop chit nhat bang tich ba kinh thuéc ctia né.
(D) Thé tich ciia khdi chdp c6 dién tich ddy B va chiéu cao i 1a V = 3Bh.
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Cau 21. (Ly Nhan Tong - Biac Ninh 2019) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B
Canh bén SA vudng géc v6i mit phang day. Biét SA = AB = 2a, BC = 3a. Tinh thé tich ctia S.ABC la

@3a3. 4a3. ©2a3. ®a3.
Cadu 22. (Kinh Mo6n - Hai Duong 2019) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diay ABCD hinh chit nhat véi
AB = 4a, BC = a, canh bén SD = 2a va SD vudng géc v6i mit phang ddy. Thé tich khéi chop S.ABCD
bang

8 2

@ 6a°>. 3a. @ §a3. @ §a3.
Cdu 23. (Sé bién Bién - 2019) Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC c6 SA la dudng cao, ddy 1a tam gidc
BAC vudng can tai A; SA =AB=a

3 3 3 3
@V:%. V:%. @vz%. @V:%.

Cdu 24. (THPT Luong Thé Vinh Ha 2019) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin
tai B va AB = 2a. Tam gidc SAB déu va nim trong mit phang vudng goc véi ddy. Tinh thé tich V cta

khéi chép S.ABC

3 3 3 3
@V:“f. vz“33. @V:al\f. @V:2a3\/§.

Cdu 25. (Chuyén Bic Ninh 2019) Cho khdi chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng canh av/2, tam gidc

SAC vudng tai S va nam trong mit phang vudng géc véi ddy, canh bén SA tao véi ddy goc 60°. Tinh thé

tich Vcta khdi chép S.ABCD.
3\/§ 3 3 3\/6 3\/§
a a a a
(:) V= . V= . (:) V= . V= .
12 ® 3 12 @ 12

Cdu 26. (SGD Nam Binh 2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh bang 2a. Miit bén

(SAB) 1a tam gidc déu va ndm trong mit phang vudéng géc v6i mit phang (ABCD). Thé tich ctia khoi
chop S.ABCD 1a

a3 613 (13
@42V v, ©“ DR

Cadu 27. Cho khbi chép S.ABCD c6é day ABCD 1a hinh vudng canh a, tam gidc SAB can tai S va nam

trong mit phang vudng géc véi ddy, SA = 2a. Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABCD.

3 3 3
AV =24, vzaf. @vz‘“gl_s. @V:%.

CaAu 28. Cho hinh chép S.ABCc6 ddy ABC 1a tam gidc vuodng tai C, tam gidc SAB déu nim trong mit

phang vuong géc véi ddy. Tinh theo a thé tich ctia khdi chép. Biét rang AB = av/3;AC = a
3 3 \/z 3 \/§ 3 \/5
a a a a

Cau 29. Cho hinh chép ti giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 6, mat bén SAB la mot tam

gidc déu va ndm trong mit phang vudng géc v6i ddy (ABCD). Tinh thé tich khdi chép 7
3 3 3
3 3
®%. oEs o2 >
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Cau 30. (Chuyén BH Vinh 2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA =

2 N . .
%, tam giac SAC vudng tai S va nam trong mat phang vudéng goc véi (ABCD). Tinh theo a thé tich V

ctia khdi chép S.ABCD.
6a’> 6a’ 6a’ 24°
®v- Yo, By - ©v Yo Dy -2

CGu 31. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc can tai A,AB = AC = a, BAC = 120°. Tam gidc SAB
1a tam gidc déu va nam trong mit phang vudng géc véi mit ddy. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC.

3 3
@V:%. B)V =24°. ©Vv =2 @V:%.

Cdu 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh bing 2a. Tam §iéc SAB can tai S va nim

2 A 4 A ~ v 4 . N , .~ N
trong mat phang vuong goc véi day. Biet thé tich khoi chop S.ABCD bang %. Goi a la goc gitta SC va
mat day, tinh tan .

3 2v/5 7 5
@tanazi. tana:i. @tana:\/—_. @tanazi.
3 5 7 5
Cadu 33. (S8 Bac Giang 2019) Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc vudng tai A. Hinh chiéu
clia S 1én mit phing (ABC) 1a trung diém H ctia BC, AB = a, AC = a\/3, SB = a+/2. Thé tich ctia khdi

chép S.ABC bing

@a3\/§ 613\/6 ©Cl3\/§ @(13\/6
2 2 6 6
Cdu 34. (Chuyén Hung Vuong Gia Lai 2019) Thé tich ctia khdi chép ti gidc déu c6 tat ca cac canh
bing a 1a
3 3 3
@ag/z. a;/i. ©a3’ @(Jf

Cau 35. (Ma 104 2017) Cho khéi chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va canh bén bing 2a.
Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC.

Vild® Vild® V13d® Vild®
V= . V= . V= . V= .
@ 6 @ 4 @ 12 @ 12
Cau 36. (Chuyén Vinh Phiic 2019) Cho mot hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bing a, géc giita canh

bén va mit phang day bang 45° Thé tich khéi chop d6 1a
@ a3\/§ @ a3 a3 @ a3\/§
12 12° 36° 36

Cdu 37. (D& Tham Khao 2019) Cho khdi chép tii gidc déu c6 tit ca cdc canh bang 2a. Thé tich cla

khéi chép da cho bing
@ 2V2a ®) 8a’3 © 824> ®) 42a?
3 37 3 3

Cdu 38. (Ma 123 2017) Cho khdi chép tit gidc déu c6 canh ddy bang a,canh bén gip hai 1an canh ddy.
Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.

\/§a3 \/ﬁa?s \/§a3 \/ﬁa3
@sz' V:2. @V:6. @V:6.

Cadu 39. (Lién Truong Thpt Tp Vinh Nghé An 2019) Cho khéi chép tif gidc déu c6 canh ddy bang 2a
canh bén bing a+/5. Thé tich ctia khdi chdp da cho bing
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@) 4v54 Wil o DREs

Cd&u 40. (THPT Lucng Tai S6 2 2019) Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a/6, goc
giifa canh bén va mit ddy bang 60°. Tinh thé tich V ctia khbi chép S.ABC?

@V:9a3. BV =24°. ©V23a3. @V:6a3.

CdAu 41. (THPT Gia Loc Hai Duong 2019) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 do dai canh ddy bing
a, géc hgp bdi canh bén va mit ddy bang 60°. Thé tich ctia khdi chép da cho bang
3 \/§ 3 \/§ 3 \/§ 3 \/5
a a a a
@ 12 3 © 6 ® 4
Cdu 42. (Chuyén Nguyén Du DikLik) Cho hinh chép déu S.ABCD cé chidu cao bing av/2 va do dai
canh bén bing av/6. Thé tich khdi chép S.ABCD bing:

10a*V/3 10a3v/2 8a3\/3 8a3V2
CAu 43. (Thi thit Lomonox6p - Ha Noi 2019) Xét khdi chép tam gidc déu canh ddy bang a, canh bén

bang 2 1an chiéu cao tam gidc ddy. Tinh thé tich khdi chép.

3 \/§ 3 \/6 3 \/i 3 \/z
a a a a
@ 2 18 @ 6 @ 4
Cdu 44. (SP bong Nai - 2019) Thé tich khéi tit dién déu c6 canh bing 3.
9v2 42
®22 22, o2 DN
CaAu 45. Cho khéi chép tif gidc déu c6 canh ddy bing a, canh bén gip hai 1in canh ddy. Tinh thé tich
Vcia khdi chép da cho.
V14a3 V14a3 \/§a3 \/§a3
V= . V= : V= : V= .

Cdu 46. (Nguyén Hué- Ninh Binh- 2019)Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh
a. Canh bén SA tao véi ddy géc 60°. Tinh thé tich khdi SBCD.
@(13\/6 613\/6 ©a3\/§ ®a3\/§
6 12 6 12
Cdu 47. Cho khbi chép déu S.ABCD c6 canh ddy 1a a, cic mit bén tao véi ddy mot géc 60°. Tinh thé
tich khé; \c/h_()p do. '3 . v
a3 a3 a’+/3 a3
@ 2 12 @ 6 @ 3
Cdu 48. Cho khéi chép tif gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a. Biét ASC = 90°, tinh thé tich V ciia
khdi chép do.
3 3 2 3 2 3 P}
@v-2. By ©v-Y2 D= LV2
3 3 6 12
Cadu 49. Cho hinh chép tif giac déu S.ABCDc6 canh ddy bang a, goc giita canh bén va mit ddy bing
60°. Thé tich khdi chép S.ABCD 1a
3\/6 3 \/§ 3\/6 3\/6
a a a a
@ 6 6 @ 12 @ 2
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Cdu 50. (Truong THPT Thing Long 2019) Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy 12 @ va mit bén
tao véi ddy géc 45°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC.
a’ a’ a’ a’
o ® L @ ®L
8 24 12 4
Cau 51. (THPT Quynh Luu- Nghé An- 2019) Cho khéi chép c6 déy hinh thoi canh a (a > 0) céc canh

bén bing nhau va cling tao véi ddy géc 45°. Thé tich ctia khdi chép da cho bing

1 3a° 1
mcﬁ. V2a. ﬁ @ Ea?

Cau 52. (Chuyén Quang Trung- Binh Phuéc 2019) Tinh thé tich khdi ti dién déu c6 tit ca cac canh

bing a

@a3. gcﬁ. @1—12613. @6(13.
Cdu 53. (Hau Loc 2-Thanh Héa -2019) Cho hinh chép tif gide déu c6 canh ddy bing a, goc gitta canh
bén va mit ddy bang 60°. Thé tich khdi chép 1a

a’ a’ a a’
B TR % CES

Cdu 54. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang 2a, canh bén tao véi ddy mdt géc 60°.
Thé tich khdi chép S.ABC 1a

ERE] ® L, ©“ OEN

Cau 55. (SGD bién Bién - 2019) Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy biang 2a, canh bén
bing 3a. Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.

3 3 3
AV =47d’. V:4‘ga . @V:%. @V:4\/37a .

Cau 56. (Nguyén Hué- Ninh Binh- 2019)Kim tu thdp Ké - 6p & Ai Cap dudc xay dung vao khoing

2500 nam trudc Cong nguyén. Kim tu thap nay 1a mot khdi chdp tid gidc déu c6 chiéu cao 1a 147m, canh
ddy 1a 230m. Thé tich ctia né 1a
(A)2592100m°. 2952100m>. (C)2529100m3. (D) 2591200m°.

Cadau 57.

Hinh da dién trong hinh c6 miy mit? N~
A)6. B) 10. (©12. D) 11. !A’

Cau 58. Hinh hop chit nhit c6 ba kich thuée ddi mot khac nhau cé bao nhidu mit phang dbi xting?
@ 3 mit phang. 4 mit phang. @ 6 mit phang. @ 9 mit phang.

Cadu 59. Cho hinh chép tit giac S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc
v6i mit phing ddy va SA = av/2. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bing

613 613 a3
® 2 ® V2 © vid' DR
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Cadu 60. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh 2a va thé tich biang . Tinh chiéu cao &

cua hinh chép da cho.
3 3 3
@h:%. h:%. @h:%. (D) h =+/3a.
Cdu 61. Cho khéi chép S.ABC c6 thé tich V, néu gilt nguyén chiéu cao va ting cic canh ddy 1én 3 1an
thi thé tich khdi chép thu dudc 1a

(A)3v. 6V. (©)9v. D) 12V.

Cau 62. Cho khdi chép S.ABC cé ddy 1a tam gidc vudng tai B, AB = a, AC = a\/3. Biét SA L (ABC)
va SB = a+/5. Thé tich khdi chép S.ABC bing
@a3\/6 a*\/15 ©a3\/§ ®a3\/6
6 6 3 4
Cdu 63. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc cin tai A, AB = AC = aq, BAC = 120°. Tam giac SAB

déu va nam trong mit phang vudng goc vdi ddy. Thé tich khbi chép S.ABC bing
3 3
@a3. %. @% @2613.
Cau 64. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, SA L (ABCD), SC tao véi (SAB) mot
géc 30°. Thé tich khbi chép S.ABCD bing

oN) OES ©Y, DY,

Cadu 65. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a. SA L (ABCD), SD tao v4i mét (SAB)
mot géc 30°. Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bang

®Y B V3. o Dt

Céu 66. Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat AB = a, AD = a+/3, SA L (ABCD) va
mit phang (SBC) tao véi ddy mot goc 60°. Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bing

3 3 3
o Vi, ©d. D
CaAu 67. Cho khbi chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a va canh bén bing 2a. Thé tich cda
khéi chép S.ABC bing

@ V13d3 Vild® © Vil ®) Vila®
12 12 6 4
CaAu 68. Tinh thé tich V ctia khéi ti dién déu canh a.
3,2 3.2 3./3
a a a
V= : V= : V= : V=d.
® 12 ® 6 © 12 DV =a
Cdu 69. Cho hinh chép tit gidgc déu cé canh ddy biang a, canh bén gip hai 1an canh ddy. Thé tich cta
khdi chép da cho bing
314 W14 V2 V2
a a a a
o N T

Cadu 70. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh 3 cm. Canh bén hop véi

mit ddy mot géc 60°. Tinh thé tich (cm?) ctia khoi chép dé bing
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3v/2 9v/6 93 3v/6

Cadu 71. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai B va AB = 2a. Tam gidc SAB déu

va nam trong mit phang vudng goéc véi day. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing
@a3\/§ a3\/§ ©a3\/§ ®2a3\/§
4 3 12 3
CAu 72. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhét v6i AB = 2a, AD = a/2. Tam giic

SAB d&u v nim trong mit phang vudng géc vi ddy. Thé tich ctia hinh chép S.ABCD bing
2a3V/3 2436 3a3V/2 a*V6

@ 3 3 @ 4 - @ 3
Cadu 73. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, mat bén SAD la tam gidc vudng tai

S. Hinh chiéu vudng géc cia S trén mit ddy la diém H thudc canh AD sao cho HA = 3HD. Biét ring
SA = 2a+/3 va SC tao v6i ddy mot géc bang 30°. Tinh theo a thé tich V ctia khoi chép S.ABCD.

AV =8v6a. vzg‘/36a3. ©)V =824, @V:g\/fa3.

Cau 74. Cho hinh chép S.ABCD c6 dudng thang SA vudng géc véi mit phang (ABCD), ddy ABCD la
hinh thang vuong tai A va B, c6 AB = a, AD = 2a, BC = a. Biét SA = a+/2. Tinh thé tich ctia khbi chép
S.BCD.

3V2 2a3\/2 3V2
@ L2 @) 22 © 20V, B V2
2 3 6
Cdu 75.
Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC, OD dbi mot vudng goc v6i nhau va OA = A

OB = OC. Goi M 1a trung di€ém cta BC (tham khéo hinh vé bén). Géc gitia hai
dudng thang OM va AB bing

(A)90°. 30°. (©)60°. (D) 45°. b

C
CaAu 76. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc v6i mit phang ddy, AB = a va SB = 2a. Géc giita
dudng thang SB va mit phang ddy bang

(A) 60°. 45°, (©)30°. (D) 90°.

Cau 77. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Géc giita hai mit phang (A’B'CD) va (ABC'D') bing

(A)30°. 60°. (C)45°. (D) 90°.

Cdu 78. Cho hinh chép S.ABC ¢é ddy la tam gidc vudng can tai C, BC = a, SA vudng gbc v4i mit
phang ddy va SA = a. Khoang céch tit A dén mit phang (SBC) bing

@ Ve ©" DY
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Cdu 79.
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang a (tham khio hinh vé bén). A D
Khoang cich giita hai dutng thang BD va A’C’ bing B/ N\C
V3a L
@\@a. a. ©T @ﬁa. - ”L\D
A/ R RN R
B (o

Cdu 80. Xét khéi tit dién ABCD c6 canh AB = x, cdc canh con lai déu bing 2+/3. Tim x dé thé tich khdi
t dién ABCD dat gia tri 16n nhat.

@x:3\/§. B)x=6. @x:\/ﬁ. @sz\/g.

BANG DAP AN

1. Cc 2. B|[3. D4 All5. D|le. c][7. D][8. Cc|[9. C |[10. B |
[11. A |[12. B |[13. A |[14. B |[15. B |[16. B |[17. D |[18. A |[19. C |[20. D |
121. C |[22. ¢ |[23. B |[24. D |[25. B |[26. D |[27. C |[28. B |[29. B |[30. A |
131. D ||32. D |[33. C |[34. A ][35. D |[36. B |[37. D |[39. D |[40. D ||41. A |
142. D ||43. C |[44. A |[45. A ]|46. B |[47. C ||48. C ][49. A |[50. B ||51. A |
152. B ||53. A |[54. A |[55. D ][56. A |[57. B ||58. A |[59. D |[60. D ||61. C |
|62. C ||63. B |[64. C |[65. D |l66. C |[67. B ||68. A |[69. A |[70. B ||71. D |
172. B ||73. B |[74. D |[75. € ||76. A |[77. D ]|78. B |[79. B |[80. A |

BE:® BAITAP TU LUYEN 2

Cau 1 (THPT chuyén Quang Trung - Binh Phuéc).

S6 mit phang ddi xing cta khdi ti dién déu la
A)7. 8. (©)o. D)6.

Céu 2 (THPT Podan Thuong - Hdi Duong).
Cho khdi chép tam gidc déu. Néu ting canh ddy 1én hai 1an va gidm chiéu cao di bén 1an thi thé tich cla
khdi chép d6 sé

(A) khong thay déi. ting 1én hai 1an. (C) giam di ba lan. (D) giam di hai lan.
Cau 3 (Tap chi Todn hoc va Tudi tré - $6 487).
Cho tif dién O.ABC c6 cic canh OA, OB, OC d6i mot vuong géc v6i nhau. Biét OA = 2 cm, OB = 3 cm
va OC = 6 cm. Thé tich ctia khéi ti dién O.ABC bang

@6cm3. (B) 36 cm’. ©12 cm?, @18 cm?,

Cdu 4 (THPT chuyén Phan B&i Chéu - Nghé An).
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64 2. THE TICH KHOI CHOP

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuodng goc véi day. Tam gidc ABC vudng can tai B, biét SA = AC = 2a. Thé
tich khdi ch6p S.ABC bing
® %, L ©22s D
Cau 5 (THPT chuyén Lé Héng Phong - Nam Dinh).
Cho S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh vudng canh A. Biét SA | (ABCD) va SC = a+/3. Thé tich khéi chép
S.ABCD l:3)5ng . . .
3a
- ® % . .
Cau 6 (THPT Qudng Xuong - Thanh Héa).
Cho khdi chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a va hai mit bén (SAB), (SAC) cling vudng goc
véi ddy. Biét SC = a+/3. Thé tich khdi chép S.ABC bing

2a3 \/6 a’\/6 a’\/3 a’\/3
@ 9 12 @ 4 @ 2
Cdu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD 1a hinh vudng canh a. Tam gidc SAB déu va nim trong mit

phang vuong géc v6i mit phang (ABCD). Thé tich ctia khbi chép S.ABCD bing
@ 613\/§ 613 @ 613 @ 613\/§
6 2 6 2
Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh a, mit phang (SAB) vudng géc v6i mit phang
(ABC) va tam gidc SAB vudng can tai S. Thé tich khéi chép S.ABC bing

a3 a3 a3 a*V3
@ 12 - 24 © 3 © 4

- 1
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B, AB = BC = EAD =a.
Tam gidc SAB déu va nim trong mit phang vudng goéc véi ddy. Thé tich khdi chép S.ACD bing

613 613 613 613
®e ®°. ©°2 DLt

Cadu 10. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chtt nhit, AB = a, AD = 2a. Tam gidc SAB cén

tai S va nam trong mit phang vudng goc véi ddy. Pudng thang SC tao véi ddy mot géc 60°. Khi d6 thé
tich ctia khdi chép S.ABCD bing
@a3\/ 17 a\/17 ©a3\/ 17 ®a3\/17
V3 3 9 6
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh chit nhat véi AB = a, BC = a+/3. Canh bén SA

vudng géc v6i ddy va dudng thang SC tao v6i mit phang (SAB) mot géc 30°. Thé tich ctia khdi chép
S.ABCD bing

® 2/ OES © i DEAt)

Cau 12. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai B véi AC = a. Biét SA vudng goc

v6i ddy ABC va SB tao véi ddy mot géc 60°. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing
@613\/6 03\/§ ©a3\/6 @ClS\/g
24 24 8 48
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Cau 13. Thé tich ctia khéi tif dién déu c6 canh bing 3 1a

42 9v2
ON ®)2v3. o2 DEE
Cadu 14. Cho hinh chép tif gidc déu tit ca cdc canh bang 2a. Tinh thé tich ctia khi chop.
@ 2243 4243 8a’ @ 8243
3 3 3 3

Cau 15. Cho khbi chép tam gidc déu cé canh ddy bang av/3, goc tao bdi canh bén va day bing 60°.

Thé tich ctia khbi chép dé bang bao nhiéu?
3

@3 ® ©L @
4 4 4 12
Cau 16. Hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy 13 a va mit bén tao v6i ddy géc 60°. Tinh theo a
thé tich khéi chép S.ABC.
@03\/§ Cl3\/§ ©a3\/§ ®d3\/§
8 24 12 4 -
Cau 17. Cho hinh chép d&u S.ABCD c6 AC = 2a, gbc gilta mit phang (SCD) va (ABCD) bing 45°.
Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABCD.
32 3 2433
a a a
® Y. ®°. ©* D) 3.

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, mit bén SAD 1a tam gidc déu canh 2a

va ndm trong mit phang vudng géc v6i mit phang (ABCD). Géc gilta mit phang (SBC) va mit phang
(ABCD) 1a 30°. Thé tich ctia khéi chép S.ABCD la:

OERE] ® L, ©* D)2 V3.

Cdu 19. Cho td dién SABC c6 SA, SB, SC d6i mot vuong géc va AB =5 cm, BC = /41 cm, AC = /34
cm. Thé tich khéi ti dién SABC bang

@100m3. 1lcm3. @12cm3. @14cm3.

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 tét ci cac canh bang a. Goi M 1a trung diém ctia SD. Tang ctia géc

gilta dudng thang BM va mit phiang (ABCD) bing
V2 V3 2 1
bR ® 5 ©5 Wk
Cé&u 21. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh 41/2 cm, canh bén SC vudng géc véi day
va SC =2 cm. Goi M, N la trung diém ctia AB va BC. Géc giita dudng thang SN véi CM bang
(A)30°. 60°. (C)45°. (D) 90°.
Cdu 22. Cho ti dién S.ABC c6 cac canh SA, SB, SC d6i mdt vudng géc va SA = SB = SC = 1. Tinh
cos &, trong do o 1a goc gitta (SBC) va (ABC).
1 1 1 1
cosa = ——. coso = ——. cosq = ——. cosa = —.
Wewa=T5 Bemwa=37 Qesa=g7 Deosa=15
Cdu 23. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy la tam giac vudng can tai B, canh bén SA vuong gdéc v6i mit
phang ddy, AB = BC = a va SA = a. Géc giita hai mit phang (SAC) va (SBC) biang

(A) 60°. 90°. (©)30°. (D) 45°.
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Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, SA = a+/3 va vudng géc v4i mat

phing ddy. Khoang cach tit A dén miit phing (SBC) biang

@3 ® Y2 ©°

2 2 2

Cdu 25.
Cho mot tim bia hinh vudng canh 50 cm. D€ 1am mot mo
hinh kim tu thap Ai Cap, ngudi ta cit bd 4 tam gidc cin bang
nhau c6 canh ddy chinh 13 canh ctia hinh vuong roi gip Ién,
ghép lai thainh mot hinh chép it gidc déu. P& mo hinh c6 thé
tich 16n nhét thi canh dy ctia md hinh bang

@ 10v/2 cm. 15v/2 cm.

@ 20+/2 cm. @ 25v/2 cm.

BANG DAP AN

0

1. DJ[2. AJ[3. A4 A5 B]6. B

[11. A |[12. A |[13. D |[14. B ][15. B |[16. B |[17. A |[18. D |[19. A |[20. D |

121. C ||22. D |[23. A |[24. A ]|25. C |
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;3. THE TICH KHOI LANG TRU

KIEN THO'C CO BAN

e Hinh ling tru diing 13 hinh ling tru c6 cic mit bén vudng géc véi mit phang ddy. Do d6 cic mit bén

cua hinh lang tru ding la cac hinh ch@ nhat.

e Hinh ling tru déu 12 hinh ling tru ding c6 ddy 1a da gidc déu nén chiéu cao ctia hinh ling ding va déu

chinh la cac canh bén cua hinh lang tru.

e Hinh hop chif nhit 1 hinh ling tru diing c6 2 ddy 1a hinh chit nhat, cip mit d6i dién 1a nhitng hinh

hinh chit nhat bing nhau.
e Hinh lap phuong 12 hinh ling tru d&u c6 6 mit 1 hinh vudng bang nhau.

@ THE TicH KHOI LANG TRY

* Cong thic: Vidng wy = Sdéy~ Chidu cao = B h.

e Lang tru ding c6 ddy la tam giéc. e Lang tru ding c6 day la td giac.

e Thé tich khéi 1ap phuong V = a°. e Thé tich khéi hop chit nhat V = abe.
i c!
l l b
- N N
a.- a.-

B CAC DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 3.4. Thé tich khdi 1ap phuong — Hinh hdp chir nhat
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(" Vi du 1. Cho hinh ling tru diing ABCD.A’B'C'D’ c6 day 1a hinh thoi, biét AA’ = 4a,AC =
2a,BD = a. Thé tich V ctia khéi ling tru 1a

@V:8a3. V:2a3. @V:§a3. @V:4a3.

(¢’ Vi du 2. Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB =
a,AD = a\/2, AB' = a\/5 (tham khéo hinh v&). Tinh theo a thé tich V ctia khéi ling tru da cho.

AV =a3V2. BV =243V2. ©V =a3V/10. DV = 2"33\/5.

(@ Vi du 3. Tong dién tich cdc mit ctia mot hinh 1ap phuong bang 150. Thé tich khéi 1ap phuong
bing

(A) 200. 625. (C) 100. (D) 125.
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(" Vi du 4. Tong dién tich cic mit ctia mot hinh 1ap phuong bing 96 cm?. Thé tich khéi lap

phuong bing

@48 cm?. 64 cm?. @91 cm?. @84 cm?.

(" Vi du 5. Thé tich khéi lap phuong bang 27 thi tdng dién tich cdc mit ctia hinh 14p phuong
bang

(A) 36. B)27. (C)54. (D) 64.

(" Vi du 6. Thé tich ctia khdi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 duong chéo AC' = a bing

@33, Vi, “ ®) V¢
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(£ Vi du 7. Thé tich ctia khdi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dudng chéo B'D = a+/3 bing

@a3. 2a3. ©8a3. @4613.

(¢ Vi du 8. Thé tich ctia khdi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dudng chéo A’C = 6 cm bing

(A) 0,8 lit. 0,024 lit. (C)0,08 lit. (D) 0,04 lit.

(¢’ Vi du 9. Cho hinh hop chit nhait ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB =2 cm, AD =3 cm, AC' =7 cm. Thé
tich ctia khdi hop ABCD.A’B'C'D’ bing

@42 cm?, 36 cm?, @24 cm?, @12 cm?,
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(£" Vi du 10. Tinh thé€ tich khbi chit nhat ABCD.A’B'C'D’, biét AB = a, AD = 2a va AC' =
av'14.
3
a’+v/14
@ R B) 24°. ©6a3. ®a3\/§.

(¢’ Vi du 11. Cho hinh hop diing ABCD.A’B'C'D' ¢6 day 1a hinh vudng, canh bén AA’ = 3a va
dudng chéo AC' = 5a. Thé tich ctia khdi hop ABCD.A'B'C'D’ bing

(A) 843, 43, (©) 124°. (D) 244°.

(£ Vi du 12. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ c6 dién tich tam gidc ACD’ bing v/3a*. Thé
tich ctia hinh 1ap phuong da cho bang

@3\/§a3. B) 2V24°. ©a3. ®8a3.

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



72 3. THE TICH KHOI LANG TRU

(£ Vi du 13. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 dién tich tam giac B'AC bing 2+/3a”. Thé
tich ctia hinh lap phuong da cho bang

@ 8a’. 8av/2. @ 16av/2. @ 3v/3a’.

(¢ Vi du 14. Hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 AD' = 3a thi thé tich bing

@33, ®%. © 23, ®) FeV2

(¢ Vi du 15. Cho hinh hop chit nhit ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = a\/2, AB' = a\/5. Thé
tich ctia khdi hop da cho bang
3 24°V2 3 3
@a v 10. . @a V2. ®2a V2.
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(£ Vi du 16. Khi do dai canh hinh 1ap phuong ting thém 2 cm thi thé tich ctia n6 ting thém 98

cm?’. Do dai canh cia hinh 1ap phuong ban dau bing

@5 cm. B)3 cm. @4 cm. ®6cm.

(¢’ Vi du 17. Khi do dai canh hinh 14p phuong tidng thém 2 cm thi th€ tich cia né ting thém 152

cm?’. Do dai canh cta hinh 1ap phuong ban dau bing

@5 cm. (B) 4 cm. ©6cm. ®3cm.

(¢ Vi du 18. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dién tich cac miat ABCD, BCC'B/,
CDD'C’ 1an ludt 1a 2a?, 3a?, 6a>. Thé tich khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ bing

@ 36a°. 6a>. @ 36aS. @ 6a>.
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(" Vi du 19. Cho hinh hop chit nhit c¢6 dién tich ctia ba mit 1an ludt 1a 60 cm?, 72 cm?, 81 cm?.

Khi d6 thé tich ctia khdi hinh hop chit nhat gin nhat véi gia tri nao sau day?

(A) 595. 592. (C) 593. (D) 594.

(" Vi du 20. Mot hinh hop chit nhét ¢ dién tich ba mit bang 20 cm?, 28 cm?, 35 cm?. Thé tich
ctia hinh hdp chit nhat d6 bing

(A) 160 cm?. 140 cm? . (C) 165 cm? . (D) 190 cm? .

(¢ Vi du 21. Khéi hop chit nhat ¢6 do dai cac dudng chéo clia cac mit 1an ludt 12 /5, v/10, v/13
thi thé tich ctia khdi hop chit nhat d6 bing

A4 ®)s. (©)s. D)s.
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(£' Vi du 22. Tinh thé tich V ctia khéi c¢6 4 mit 1a tam gidc can bang nhau, 4 mit 13 hinh chit nhat
va ddy cting 1a hinh chit nhat véi cac kich thuéc cung don vi do dudc cho nhu hinh vé bén.

(A)V = 5400 (dvtt). V = 1800 (dvtt).

©v = 12 (9:\/7_3> (dvtt). DV =128 (3+V/73) (dvtr).

®

B Dang 3.5. Thé tich khéi lang tru ditng tam giac

(¢’ Vi du 1. Cho hinh ling tru ding ABC-A’B'C’ ¢6 tam gidgc ABC vudng tai A,AB = BB =
a,AC = 2a. Tinh thé tich khéi ling tru da cho.

2 3 3
.%_ %, ©2a3. ®a3.
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(£ Vi du 2. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC-AB'C' ¢6 AB = 2a,AA’ = a+/3. Tinh thé tich V
ctia khdi ling tru ABC.A’B'C’ theo a.

3 3 a’ 3a°
AV =d. BV =3d°. @V:Z. @V:T.

(¢’ Vi du 3. Cho hinh ling tru diing ABC-A’B'C’ c6 day ABC 1a tam gidc vuong tai A, biét AB = a,
AC = 2a va A'B = 3a. Tinh thé tich ctia khéi ling tru ABC-A'B'C’

® 22 V3, © 3. ®) 273

(£ Vi du 4. Cho ling tru ding ABC -A'B'C' ¢6 AB = a,AC = 2a, BAC = 120°, biét C'A hop véi
day mot goc 45°. Thé tich ctia khéi ling tru 1a

@2V, Pv-28 L2 D V3.
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77

(¢ Vi du 5. Thé tich ctia khdi ling tru ding tam gidc déu c6 tit ca cdc canh biang a bang
3

a’ a’ a a
T ®F o o7

(Z Vi du 6. Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, BAC = 60°, AB = a
va AA = a+/3. Tinh thé tich khéi ling tru.

3a3 2a3 a3 a3
2 DES ® ®

(¢' Vi du 7. Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC 1a tam giac vudng tai A, BC = 2a va goc
ABC = 30°. Biét canh bén ctia ling tru bang 2a+/3. Tinh thé tich khéi ling tru.

%. 2a3\/§. @3613. @6613.
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(£ Vi du 8. Cho ling tru ding ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc déu canh av/3 va A’'B = 3a. Thé
tich khéi ling tru da cho bing

3 3
% \/§ 6a3. 7i. Ta’.
@ 4 2

(¢ Vi du 9. Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam giac vuong cén tai C, AB = 2a,
AC = a, BC' = 2a. Thé tich khdi ling tru da cho bing

33 43 33
®L ®. ©¥r. ®) 40,

(¢ Vi du 10. Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai A, BC = 2a,
A’B = 3a. Thé tich khdi ling tru da cho bang

®YE, 20 ©Y ®) Vi,
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(" Vi du 11. Néu khéi ling tru ding c6 ddy 1a hinh vuong canh 2a va duong chéo mit bén bing
4q thi khéi ling tru d6 c6 thé tich bang

(A) 4d°. B) 6v/3d>. (©)8/3d°. (D) 124°.

(¢’ Vi du 12. Cho khdi ling tru ding tam gidc ABC.A’B'C’ c6 ddy 12 mot tam gidc vudng can tai
A, AC = AB = 2a, géc giita AC’' va mit phang (ABC) bang 30°. Thé tich khdi ling tru bang

@ 4a\/3 4a3\/3 © 2a3/3 @ 4a*\/3

3 3 3 3
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(¢’ Vi du 13. Cho hinh lang try ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1a mot tam gidc vudng v6i AC = AB = a,
gbc gitta BC' va miit phang (ABC) bing 45°. Thé tich khéi ling tru di cho bing

a3\/§ a3 a
@ ®a ©F 7

(¢’ Vi du 14. Lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 diy ABC la mdt tam gidc vudng cén tai A, AC =
AB = aV/5, A’B tao véi mit ddy ling tru géc 60°. Thé tich khdi ling tru bang

® Y, w3 ©d've D) 4eV6

(¢’ Vi du 15. Cho ling tru ding tam giac ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1a mot tam gidc vudng cén tai B
véi BA = BC = a, biét A’B hop véi ddy ABC mot goc 60°. Thé tich ctia khdi ling tru ABC.A'B'C’
bing

3 3 3 3 3
®, ® 2. ©<. «
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(£ Vi du 16. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 day ABC 1a mot tam gidc déu canh 2a, géc
gilta mit phang (A’BC) va mit phang (ABC) bing 60°. Thé tich khdi ling ABC.A’B'C’ bing

@ 3a3/3. V3a®. © 3a’. @ 2v/3a°.

(£ Vi du 17. Cho ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam gidc vudng can tai B, AC = av/2, biét
géc giilta (A’BC) va ddy bang 60°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho biang
3 \/g 3 3 3 3 3 6
a a a a

(¢’ Vi du 18. Cho ling tru diing ABC.A’B'C’ c6 ddy 1a tam gidc déu canh a. Mit phing (AB'C’)
tao v6i mit ddy géc 60°. Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing
3a3V/3 a3 a3 3a3V/3
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(¢' Vi du 19. Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ c6 day ABC la tam gidc vudng tai B, AB = a va
BC = av/2. Mit phang (A’BC) hop véi day (ABC) goc 30°. Thé tich ctia khdi ling tru ABC.A'B'C’
bing

a3 Cl3 613
@Y e ©=5, D) V6.

(¢’ Vi du 20. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 diy ABC la tam gidc vudng can tai A,
AB = av/2, géc giita mit phang (AB'C’) va mit phiang (ABC) bang 60°. Thé tich ctia khdi ling tru
bang

@3613. 3\/§a3. ©a3. @\/gcﬁ.

(¢’ Vi du 21. Cho ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng tai A vaAB = AC = a.
Goéc giita hai dudng thang AC’ va BA' bing 60°. Thé tich ctia khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing

®% ® @ ®2
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(£ Vi du 22. Cho khéi ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 canh BC = 2a, géc gilta hai mit phang
(ABC) va (A’BC) bing 60°. Biét dién tich ctia tam gidc A’BC bang 2a°. Thé tich ctia khbi ling tru
da cho bang

@3 ®%. ©dVa D,

(" Vi du 23. Cho khdi ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam gidc can ABC v6i AB = AC = a,
gbc BAC = 1207, (AB'C’) tao v6i ddy mot géc 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

a’ a’ 3a3 9a3
5 T 5 5
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(£" Vi du 24. Tinh theo a thé tich cta khéi ling tru diing ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ddy la hinh thoi
canh a, goc BAD = 60° va canh bén AA’ = a.

®5 " ©F N

@ Vi du 25. Cho ling tru ding ABCD.A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD 1 hinh thoi canh a, BAD = 60°
va AB' hop véi ddy (ABCD) mot géc 30°. Thé tich ctia khéi ling tru di cho biang

a’ 3a° a 243
7 ® 5 ©% R

(£’ Vi du 26. Mot hinh hop ding c6 ddy 1a hinh thoi canh a, goc nhon 60° va dudng chéo 16n ctia
day bang duong chéo nhd ctia hinh hop. Thé tich ctia khdi hop d6 bang

(13 a3
or ® © 3. DRCS
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(¢’ Vi du 27. Cho ling tru ding ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day 1a hinh binh hanh. Céc dutng chéo DB’
va AC’ 1an ludt tao véi ddy cac goc 45° va 30°. Biét chiéu cao cla ling tru 1a a va BAD = 60°. Thé

tich ctia khéi ling tru da cho bang

a3 a3 Cl3
® 34, ®L ©¥, DR

(¢’ Vi du 28. Cho hinh ldng tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 day la tam gidc vudng tai A, AC = a, ACB =
60°. Pudng thang BC' tao v6i (ACC'A’) mot goéc 1a 30°. Thé tich khéi ling tru di cho bing

B c’
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(¢ Vi du 29. Cho hinh ling tru diitng ABC.A’B'C’ ¢6 canh BC = 2a. Géc giita hai mit phang
(ABC) va (A'BC) biang 60°. Biét dién tich tam gidc A'BC bing 2a®. Thé tich khéi ling tru da cho
bing

(¢’ Vi du 30. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc can véi canh AB =
AC = a, BAC = 120°, (A'BC’) tao véi ddy géc 60°. Thé tich khdi lang tru da cho biing

B (o4
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(¢’ Vi du 31. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 dday ABC la tam gidac vuong v6i canh
AB = BC = a. Biét rang géc giita mit phang (ACC') va (AB'C’) bang 60°. Thé tich khbi ling
tru B".ACC'A’ bing

a a’ a’ 3a°
?. g. ?. @ 3 .

(' Vi du 32. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 canh ddy bing 4, dién tich tam gidc
A’BC bing 8. Thé tich khéi ling tru da cho bing

(A)2v/3. 10V/3. (©)4V/3. (D) 8+/3.

(" Vi du 33. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c¢6 canh ddy bang 2, dién tich tam gidc
A’BC bang 3. Thé tich khéi ling tru da cho bing
2V/5 5V2
@) 26} 2V/5. © N2 D)3V2.
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(¢ Vi du 34. Cho ling tru déu ABC.A’B'C’. Biét ring goc giita (A’BC) va (ABC) bing 30°, tam
gidc A’BC c6 dién tich bang 8. Thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’ bing
(A) 8V/3. B)8. (©)3V3. D) 8v2.
A c
B/
Al | C:
B

(£ Vi du 35. Thé tich ctia khdi ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 AC' = 5a va ddy la tam gidc
déu canh 4a bang

A) 124°. 20a3/3. (©)204°. (D) 1243V/3.
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a2

> ., 2 , 0Q , , v 3 v 2
(¢' Vi du 36. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 dién tich ddy bang . Mit phang
(A’BC) hop véi mit phang ddy mot géc 60°. Thé tich khbi ling tru ABC.A'B'C’ bing

@303\/§' a3\/§. ©5a3\/§. ®3a3\/§

8 8 12 8
A c
BY.
A\ | @
B
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(@ Vi du 37. Cho ling tru luc gidc déu c6 canh ddy bang a va khodng cach giita hai ddy ctia ling
tru bang 4a. Thé tich ctia ling tru di cho bang

@3\/§a3. 6v/3a’. ©2x/§a3. @9\/§a3.

F’ E’
| |
/V\
A : >
| |
|
BY— '
| |
k-1 -
Al -7 \\/’ N
AN D
o \\
B C

(' Vi du 38. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢ canh ddy bang a va géc gitta dudng thang
A'C va mit phang ddy bang 60°. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ bing

3a° a V3ad® a’
e ® 5 O ©7

A c

B/
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(¢ Vi du 39. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢c6 AB = a, dudng thing AB’ tao véi
miit phiang (BCC'B’) mot géc 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

(13 (13 (13 613
@ YL B Voo S .

4 12 4

A/ Cl

(" Vi du 40. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = 2a, géc giita dudng thang A’C
va mit phang (ABC) bing 45°. Thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’ bing

Cl3 a3 613
@2V, ® Y. ©=2, DRSS
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(¢ Vi du 41. Cho hinh ling tru t gidc d&u ABCD.A'B'B'D’ c6 canh ddy bing a, Biét duong chéo
clia mit bén bing a+/3. Thé tich khéi ling tru ABCD.A'B'C'D’ bing

@ V3adl. V2a3. @ \/ZP. @ 2a°.

3

(¢ Vi du 42. Cho khéi ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh ddy bing a+/2 va mdi mit bén
c6 dién tich biang 4a?. Thé tich khéi ling tru d6 bang

®“ V6. © 2 D20V
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93

(¢ Vi du 43. Cho ling tru déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh ddy bang 2a, dién tich xung quanh bing
6+/3a?. Thé tich ciia khbi ling tru ABC.A’B'C’ bing

3 3
az. a3. 3%. @3(13.

(£ Vi du 44. Cho hinh ling tru t¢ gidc déu ABCD.A'B'B'D’ c6 canh day 4v/3 (m), Biét mit
phang (D'BC) hdp véi ddy mot géc 60°. Thé tich khéi ling tru ABCD.A’B'C'D’ bing
(A)478 m°. 648 m°. (C)325 m’. (D) 576 m®.

A’ D’
C/

B/
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(£" Vi du 45. Tinh thé tich ctia khéi ling tru ti gidc déu ABCD.A’B'B'D’, biét do dai canh ddy
clia ling tru bing 2, ddng thdi géc tao bdi A'C va day (ABCD) bing 30°.

@%‘/6, (B) 241/6. ST\@. (D) 8V6.

A’ D’

(¢ Vi du 46. Cho hinh ling tru d&u ABC.A’B'C’ ¢6 canh ddy bing a, duong thang BC' tao véi
mit phang (ACC’A’) mot géc 30°. Thé tich ctia khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing

V6 3 3 3
@TGS. % ©7a3. @§a3.
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Bi Dang 3.6. Thé tich khéi lang tru xién

Khi lam bai toan ling tru xién, ta can quan tim dén chin duong cao nim ¢ dau?
Nghia la sau khi vé ddy, ta can xac dinh chan dudng cao va tif chan vé thang 1én dé x4c dinh mot

dinh.

> Ve N v 2 s N (3 A 3 <A
(¢’ Vi du 1. Cho hinh lidng tru ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, AA’ = ?a' Biét
hinh chiéu vuong géc ctia A’ 1én (ABC) 1a trung di€ém BC. Thé tich ctia khéi ling tru bang

3 2a° 3a® 3\/3
D DES = @2

(¢’ Vi du 2. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B va AC = 2a.
Hinh chiéu vuong géc ciia A’ 1én mit phang (ABC) 1a trung diém H clia canh AB va AA' = aV/2.

Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

®5, ®) 2033 ©2Ys D) 3.

(& Vi du 3. Mot khéi ling tru tam gidc c6 ddy 1a tam gidc déu canh bing 3. Canh bén bang 2v/3

va tao v3i mit phang ddy mot goc 30°. Khi d6 thé tich ciia khdi ling tru bang
@ 9 ®) 27 © 273 ®) 93
4 4 4 4
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9 3. THE TICH KHOI LANG TRU

(¢' Vi du 4. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng cén tai A va
AC = 2+/2. Biét AC' tao véi mit phiang (ABC) mot goc 60°, AC' = 4. Thé tich ctia khéi da dién
ABCB'C’ bing

8 16 8v3 16V3
J B ©3 ®) 16v3

(£ Vi du 5. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ c6 d4y 1a tam gidc déu canh a, goc giita canh
bén va mit ddy bang 30°. Hinh chiéu ctia A’ 1én mit phang (ABC) 1a trung diém BC. Thé tich clia
khéi ling tru ABC.A'B'C’ bing

Cl3 613 613 a
@ sﬁ ? © 2\4{? © 43'
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(¢ Vi du 6. Ling tru tam gidgc ABC.A’B'C’ ¢6 day tam gidc déu cé dién tich bang /3, gbc giita
canh bén va ddy bing 30°. Hinh chiéu A’ 1én mit phang (ABC) 1a trung diém I ctia BC. Thé tich
khéi ling tru ABC.A'B'C’ bing.

4 2] ©L ®) V3.

(¢’ Vi du 7. Ling tru tam giac ABC.A’B'C’' c6 d4y tam gidc déu canh g, hinh chiéu A’ 1én mit
phang (ABC) la tim O dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Biét AA’ hop véi ddy (ABC) mot géc
60° Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing.

3a3 3v3a3 3a° V3ad®
@ 12 ° 4 © 4 © 36

(¢ Vi du 8. Ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 day tam gidc déu canh 3a, hinh chiéu A’ 1én mit
phang (ABC) 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC. Biét AA’ hop véi ddy ABC mot géc 45°
Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing.

a’ 2743 9a3 27a3\/2
Z . 6 . T . @ 8 .
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98 3. THE TICH KHOI LANG TRU

(¢ Vi du 9. Ling tru tam giac ABC.A’B'C’ c¢6 ddy tam gidc vuong tai A, AB = a, AC = av/3.
Hinh chiéu vudng géc ctia A’ 1én (ABC) 1a trung diém ctia BC. Géc gitta AA’ va (ABC) bing 60°.
Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’ bing.

(€ Vi du 10. Mot cong ty mudn thiét ké mot loai hop chit nhat c6 day 1a hinh vudng sao cho thé
tich ctia kh6i hop dudc tao thanh 13 8dm> va dién tich toan phan dat gid tri nhé nhat. Do dai canh

ddy cta khdi hop mudn thiét ké 1a

(A) 2dm. 2+v/2dm. (C) 4dm. (D) 2+/2dm.

(£ Vi du 11. Ngudi ta mubn xay mot bé boi hinh hop chit nhat ¢ thé tich 1a 125m>. Pdy bé boi

12 hinh chit nhat c6 chiéu dai gip ba lan chiéu rong. Tinh chiéu rong clia ddy bé boi dé khi thi cong

tiét kiém dudc nguyén liéu nhét (1am tron dén hai chit s6 thap phan)?
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(A)3,12m. (B) 3,82m. (C)3,62m. (D) 3,42m.

(& Vi du 12. D€ 1iy nudc tusi cy, 6ng X can xdy mot bé chita nuée c6 dang hinh hop chit nhat
khong c6 nip day. Néu bé can c6 thé tich 50 m? va chiéu dai gip 4 1an chiéu rong thi chiéu cao
bing bao nhiéu dé chi phi vt lidu thap nhit.

(A)4,5m. B) 5 m. (©)2,5m. (D)2 m.

(£" Vi du 13. Mot bac nong dan can xay dung mot hd ga khong c¢é nap dang hinh hop chit nhat
c6 thé tich 3200 cm?, ti sb gitta chiu cao cia h6 va chiéu rong ctia ddy bang 2. Hay xac dinh dién

tich ctia ddy hd ga dé khi xay tiét kiém nguyén vt liéu nhat.

(A) 120 cm?, 1200 cm?. (C) 160 cm?. (D) 1600 cm?.
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100 3. THE TICH KHOI LANG TRU

@ Vi du 14.
Cho khébi ling tru diing ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy 13 hinh vudng, A D

c6 thé tich 1a V. D€ dién tich toan phan cta ling try nhd nhit g c

thi canh ddy x ctia ling tru bang bao nhiéu?

®W. ®iL. ©W. ®w

@ Vi du 15.
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 tdng dién tich cua A D

tit cd cdc mat 1a 36, do dai dudng chéo AC’ bang 6. Hoi thé g c

@Vmax =8. Vinax = 8\/§
@Vmax = 16\/2 @ Vinax = 24\/§_ //) 77777777777777

|

|

A A . A ~ A T

tich ctia khoi hop 16n nhat Vi, 1a bao nhiéu? |
l

|

|
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@ Vi du 16.

Tim Vinax 12 gid tri 16n nhit ctia thé tich cac khdi hop chit nhat c6

dudng chéo bing 31/2 cm va dién tich toan phan biang 18 cm?.

@ Vinax =6 sz- Ve =5 cmz.

@Vmax =4cm?. @Vmax =8 cm?. /,) **************

(£ Vi du 17. Mot tim kém hinh chit nhat ABCD c6 canh AB = 30 cm. Ngudi ta gop tim kém
theo hai canh EF vi GH cho dén khi AD va BC trung nhau (nhu hinh vé) d€ dugc mot hinh ling
tru Khuyét hai ddy. Tim gi4 tri clia x, (x = DF = HC) dé€ thé tich khdi ldng tru tuong tng d6 16n

nhat?

A E G B E G

Il
o
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102 3. THE TICH KHOI LANG TRU

(¢" Vi du 18. Cho mot thm nhom hinh chit nhat ABCD c¢6 AD = 24 cm. Ta gip tim nhom theo
hai canh MN va QP vao phia trong dén khi AB va CD triung nhau nhu hinh vé dudi day dé dugc
mot hinh ling tru khuyét hai ddy. Tim x = AN = PD dé€ thé tich khéi ling tru 16n nhét?

B M 0 C M 0

Il
Q

(£ Vi du 19. (Pé thi THPT QG nim 2018 — Ma dé 102) Ong A du dinh s& dung hét 6,7 m?
kinh d€ 1am mot bé c4 bang kinh c6 dang hinh hop chit nhat khong nap, chiéu dai gip doi chiéu
rong (cac moi ghép c6 kich thue khong dang ké). BE ca c6 dung tich 16n nhét bang bao nhiéu (két

qua lam tron dén hang phan trim)?

(A)1,57 m’. 1,11 m°. (©) 1,23 m’. (D)2,48 m.
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(2 Vi du 20. (Pé thi THPT QG nim 2018 — M3 dé 104) Ong A du dinh st dung hét 5,5 m?
kinh d€ 1am mot bé c4 c6 dang hinh hop chit nhat khong nap, chiéu dai gip ddi chiu rong (cac
mbi ghép c6 kich thude khong dang ké). BE cd c6 dung tich 16n nhét bang bao nhiéu (két qua 1am

tron dén hang phan trim)?

(A) 1,17 m’. 1,01 md. (©)1,51 m’. (D) 1,40 m>.

o8 BAI TAP TU LUYEN

Cadu 1 (Ma 103- 2022). Cho khébi ling tru ding ABC - A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai
A, canh bén AA’ = 2a, géc giita hai mit phang (A’BC) va (ABC) bing 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da
cho bing

@ 24a3. §a3. @ 8a’. @ §a3.
Cdu 2 (Ma 104- 2022). Cho khbi ling tru ding ABC-A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai
A, canh bén AA’ = 2a, gbc gitta hai mit phang (A’BC) va (ABC) bing 60°. Thé tich ctia khdi ling tru da
cho bing

@ §a3. 8a’. @ §a3. @ 24a’.
Cdu 3 (Ma 101- 2022). Cho khébi ling tru ding ABC - A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai
A,AB = 2a. Géc giita dudng thang BC' va mit phang (ACC'A’) biang 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da
cho bing

@ 3a’. a. @ 12V/2a°. @ 4 2a3.
Cdu 4 (Ma 102- 2022). Cho khéi ling tru ding ABC-A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai
A, AB = a. Géc giita duong thang BC' va miit phang (ACC’A’) bing 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da
cho bing

® L ) ©>2e D e
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104 3. THE TICH KHOI LANG TRU

Cdu 5 (Ma 102- 2022). Cho khéi liang tru c6 dién tich ddy 3a” va chiéu cao 2a. Thé tich khbi ling
tru da cho bing

@3(13. B) 6a°. ©2a3. @a3.
Cau 6 (MG 103- 2021- Lan 2). Cho khdi ling tru c6 dién tich ddy B = 542 va chidu cao 1a i = a.

Thé tich ctia khéi ling tru da cho bang

@ §a3. 5a°. @ 2a3. @ §a3.

3
Cau 7 (Ma 103- 2021- Lan 2). Cho khbi ling tru tam gidc déu ABC - A’B'C’ ¢6 canh bén bing 4a,
gbc giita hai mit phang (A’BC) va (ABC) biang 30°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

@ 64+/3a>. 643—\/5(13. @ ﬂgaz’. @ %a?

27
Cau 8 (MG 104- 2021- Lan 2). Cho khéi ling tru c6 dién tich ddy B = 2a® va chiéu cao & = a. Thé

Z X 1 2
tich cua khoi lang tru da cho bang? §a3 B. 243, §a3. D. d’.

Cau 9 (Ma 104- 2021- Lan 2). Cho khbi ling tru tam gidc déu ABC - A’B'C’ c6 canh bén bang 2a,
géc giita hai mit phang (A’BC) va (ABC) biang 60°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

@83£a3. %a? @8\/§a3. @%a?
Cau 10 (Ma 101 - 2019). Thé tich khéi lang tru c6 dién tich ddy va c6 chiéu cao & 1a

(A) Bh. gBh. © %Bh. (D) 3Bh.
Céau 11 (P& Minh Hoa 2020 Lan 1). Cho khéi 1ap phuong c6 canh bing 6. Thé tich cta khéi lap
phuong da cho bing

(A)216. B) 18. (C)36. (D) 72.

Cau 12 (Pé Tham Khdo 2020 Lan 2).
Thé tich khéi 1ap phuong canh 2 bing

A)6. 8. (©)4. D)2.
Cau 13 (G 101 - 2020 Lan 1). Cho khéi hop chil nhat ¢6 3 kich thuée 3;4;5. Thé tich ctia khdi hop
da cho bang?

@A) 10. 20. (©)12. (D) 60.
Cau 14 (M 102 - 2020 LAn 2). Cho khéi ling tru c6 dién tich ddy B = 3 va chiéu cao i = 2. Thé
tich ctia khdi ling tru da cho bang

A)1. B) 3. (©)2. D)6.
Cdu 15 (Ma 103 2018). Cho khéi ling tru c6 ddy 1a hinh vudng canh a va chiéu cao bang 4a. Thé
tich ctia khéi ling tru di cho bang

164°. 4a3. Ecﬁ. A—La3.
@ 3 3
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Cdu 16 (Ma 104 2018). Cho khéi lang tru c6 ddy 1a hinh vudng canh @ va chiéu cao bang 2a. Thé
tich ctia khéi ling tru da cho bang

@ %as. gag’. ©2a3. ®4a3.
Cadu 17 (THPT Thiéu Hoéa - Thanh Hoa 2019).
Cho khdi ling tru c6 dién tich ddy bang a*>/3, khoang cach giita hai ddy ctia ling tru bang a+/6. Tinh
thé tich V ctia khéi ling tru

AV =3d3V2. B)V =da*V2. @V:azﬁ. DV = 3“1‘@.

Cdu 18 (Ma 102 -2019). Cho khéi ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 ddy 1a tam gidc déu canh a va AA' =

2a. Thé tich ctia khdi ling tru da cho bang

(13 (13 613
® Y ® ©3d. DEEIS

Céu 19 (Pé Minh Hoa 2017). Tinh thé tich Vcia khéi 1ap phuongABCD.A'B'C'D, biét AC' = a\/3.

3v6a’ 1
AV =d. BV = ‘ga . ©V =3V3d. Dv=d
Cau 20. (SGD Nam binh) Cho khdi ling tru dingABC.A'B'C'c6B'C = 3a, dayABCla tam giac vuong
can tai B vaAC = a+/2. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru dingABC.A'B'C’.

AV =243 BV =2d° (()V:\/Ea3 @V:i
: . 3 ik

Cdu 21. Cho hinh ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vuéng tai A, biét AB = a, AC = 2a
vi A'B = 3a. Tinh thé tich ctia khdi ling tru ABC.A’B'C’.

® 22 V3, © 3. ©) 2734,

Cadu 22. (GiaLai 2019) Cho hinh lang try diing ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, AB = a,
AD = a\/2, AB' = a+/5(tham kh#o hinh vé&). Tinh theo athé tich V ctia khbi ling tru da cho.

2a°V2
@AV =d*V2. BV =24°V2. (©V =d*V10. DV = “3‘/_,
CdAu 23. Ling tru tam gidc déu c6 do dai tit ca cdc canh bing 3. Thé tich khéi ling tru di cho bang:
27V3 9Vv3 93 273
@ ER © D=5

CdAu 24. (bé Tham Khao 2019) Thé tich ctia khéi lap phuong canh 2a bang

@8613. B) 24°. ©a3. ®6a3.
Cdu 25. (Mi 104 2019) Cho khéi ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 ddy 1a tam gidc déu canh a va AA’ =
v/2a (minh hoa nhu hinh vé bén dudi). Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

V6a? V6a? V6a® V6a?
@ 2 4 @ 6 @ 12
CAu 26. (Pé Tham Khio 2017) Thé tich ctia khéi ling tru tam gidc déu c6 tit ca cdc canh bang a.
3 3 3 3
3 3 3 3
@V:al‘{. V:“;/_. @V:a;/_. @V:ag/_.
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Cdu 27. (Ma 110 2017) Cho khéi ling tru diing ABC.A’B'C' ¢6 BB' = a, ddy ABC 1a tam giic vudng
can tai B va AC = a+/2. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru da cho.
@V:‘;j. vz? ©v=4d. @V:ag.
Cdu 28. (Ma 103 2019) Cho khbi ling tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam gidc déu canh 2a va AA’ = 3a
(minh hoa nhu hinh vé bén). Thé tich ctia khéi lang tru da cho bing
@6\/§a3. 3v/3a’. ©2x/§a3. @ V3ad.
Cdu 29. (Ma 101 -2019) Cho khdi ling tru ding ABC.A’B'C' c6 ddy 1a tam gidc déu canh a va AA’ =
v/3a. Thé tich khéi lang tru da cho bing.
a’ a 3a3 3a3
<. < &8 &8
Cau 30. (THPT Viét bic Ha Noi Nam 2019) Cho hinh lang try ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1a tam gidc
vudng cén tai B, AB = a va A'B = a+/3. Thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’ 1a
®LE, ®e ©% DES
2 6 2 2
Cdu 31. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy 1a tam gidc déu canh a,A’B tao véi mit phang ddy
mot gé;: 6300. Thé tich khéi ling '[I‘;,l ABC.A'B'C’ bing X X
iy ne s s
Cadu 32. Cho hinh lang tru ding ABCD.A’B'C'D’, ddy la hinh thang vudng tai A va D, ¢6 AB =
2CD,AD = CD = a\/2,AA" = 2a. Thé tich khbi ling tru di cho bing
@ 124°. B) 6a°. ©2a3. @4(13.
Cdu 33. (Chuyén Lé Quy Pon Pién Bién 2019) Tinh thé tich khdi ling tru ding ABC.A’B'C’ biét
AA" =2a;AB = 3a;AC =4a vaAB L AC.
A) 124°. 4a°. (©)244°. (D) 8.
Cadu 34. (Hoi 8 trudng chuyén DBSH - 2019) Cho hinh lang tru ding ABCD.A’B'C'D’ ¢6 déy 1a hinh
thoi, biét AA’ = 4a,AC = 2a,BD = a. Thé tich V ctia khéi liang tru 12
@V:8a3. V:2a3. @Vzgcf. @V:4a3.

Cadu 35. (THPT Phan Bo6i Chau - Nghé An 2019) Cho hinh hdp ding ¢6 mdt mat 1a hinh vuong canh a

va mot mit ¢6 dién tich 1 3a. Thé tich khdi hop 1a
@a3. 3a3. ©2a3. @4213.
Cdu 36. (Chuyén Bic Giang 2019) Cho khi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, biét AB = a; BC = 2a;AC’ =
av/21. Tinh thé tich V cta khdi hop d6?
8
@4a3. 16a°. ©§a3. ®8a3.
Cdu 37. (THPT Thing Long 2019) Hinh 14p phuong c6 do dai dudng chéo bing 6 thi c6 thé tich 1a

(A)2v2. 54+/2. (©)24V/3. (D)s.
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Cadu 38. Cho khdi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D' ¢6 AA' = a,AB = 3a,AC = 5a. Thé tich ctia khbi hop

da cho la
A)54°. B) 4d°. (©) 124°. (D) 1543

Cdu 39. (HKI-NK HCM-2019) Cho hinh hop diing c6 canh bén d6 dai 3a, ddy la hinh thoi canh a va
c6 mot goc 60°. Khi d6 thé tich khoi hop la
@3a3\/§ a3\/§ ©a3\/§ ®3a3\/§

4 3 2 2
Cau 40. (Chuyén Lam Son 2019) Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 BB’ = a, day ABC la tam giac

vuodng can tai B,AC = a+/2. Tinh thé tich ling tru

a’ a’ 3 a’
Cdu 41. (THPT Tran Phd 2019) Cho hinh ling tru diing ABCD.A’B'C'D’, ¢6 ABCD 1a hinh vudng canh
2a, canh AC' = 2a+/3.Thé tich khi ling tru ABC.A’'B'C’ bing

@4a3. 3a3. ©2a3. ®a3.

Cadu 42. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABCla tam gidc vudng can tai A v6i BC = a va mét bén
AA'B'B 13 hinh vudng. Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C'bing

\/E 3 \/§ 3 1 3 1 3
@ ?a . T(l . @ Z(l . @ E(l .
CAu 43. (Thi thit cum Viing Tau - 2019) Cho khdi ling tru tam gidc déu c6 tit ci cac canh bing a. Thé

tich khéi ling tru d6 bing
a>\/6 V2 a3 a3
O - © )

4 4 4 2
CdAu 44. (SP Pdng Nai - 2019) Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢6 AB = 2a,AA’ = a\/3.
Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B'C’.
@3613. (2—3. 3413. @a3..
C@u 45. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC. AB’C’ ¢ AB = 2a,AA’ = a/3. Tinh thé tich khéi ling
tru ABC. A’B’C’.

3 3 3
@ 3a’. a. - @ “
4 4
Cdu 46. (B¢ Minh Hoa 2020 Lan 1) Cho khéi ling tru diing ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day 1a hinh thoi canh
a, BD = a\/3 va AA' = 4a (minh hoa nhu hinh bén). Thé tich ctia khéi ling tru da cho bing

®)2v30° Wi GEES DREs

C@u 47. Cho hinh ling tru ding c¢6 didy ABC 1a tam gidc vudng can tai A, BC = av/2,A’B tao véi ddy

mot goc bang 60°. Thé tich ctia khéi ling tru bing

\/§3 \/53 33 3
CE 3 ore
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CAu 48. (Ly Nhan Tong - Bac Ninh 2019) Cho khéi ling tru diing tam gidc ABC.A’B'C’ c6 day 1a mot
tam gidc vudng tai A. Cho AC = AB = 2a, géc giita AC’' va mit phang (ABC) bing 30°. Tinh thé tich
khdi ling tru ABC.A’B'C’.

2433 a3 5433 4a3\/3
Cau 49. Cho lang tru ding tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B v6i BA =

BC = a, biét A’B tao v6i mit phang (ABC) mot goc 60°. Thé tich khéi liAng tru da cho bing
3 \/§ 3 \/§ 3
a a a
@24, : ©——. e
6 2 2
Cdu 50. (Chuyén Pai hoc Vinh - 2019) Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C'c6AB = a, géc giiia
dudng thang A’C va mit phang (ABC)bing45°. Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C'bing

@a3\/§ a3\/§ ©a3\/§ ®a3\/§
4 2 12 6
Cau 51. (Kinh Mon - Hai Duong 2019) Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢c6 AB = 4a, gbc
gilta dudng thang A’C va mit phang (ABC) bing 45°. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ bing

@3 DERES © 1665, (D&

4 2 6
Cdu 52. (Mi 104 2017) Cho khdi ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC 1a tam gidc cin véi AB =
AC = a, BAC = 120°. Mit phing (AB'C') tao v6i ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V ciia khéi ling tru da

cho.

-2 ®v -2 ©v-<. Dy -
Cau 53. (Chuyén Vinh Phiic 2019) cho ling try déu ABC.A'B'C’. Biét ring goc gitta (A’BC) va (ABC)
1a 30°, tam gidc A’BC c6 dién tich bang 8. Tinh thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’.

(A)8V/3. ®)s. (©)3V3. (D) 8V2.
Cdu 54. (THPT Thiéu Héa - Thanh Héa 2019) Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 dién tich
2
S 3 2 2 2 Z
day bang V2 Mit phang (A’BC) hop véi mit phang day mot géc 60°. Tinh thé tich khéi ling tru
ABC.A'B'C'.
3a3V/3 a3 5433 3a3V/2
@ 8 8 @ 12 @ 8

Cdu 55. (Hoi 8 truong chuyén PBSH - 2019) Cho ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 canh ddy bing

a va AB' vuong géc v6i BC'. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru da cho.

3 3 3
@V:“f. V=“86. ©V =d’\/6. @V:%.

BANG DAP AN

1. Al[2. c|[3. D4 DJl5. BJ6. BJ7. Al8. DJ9. B |[1l. A ]
[12. B |[13. D |[14. D |[17. A ][20. C |[21. D |[22. B |[23. A |[30. D |[31. C |
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132. B ||33. A |[34. D |[35. B |[36. D |[37. C [[38. C |[39. D |[40. D ||41. A |
142. A |[43. C |[44. A |[45. A ][46. A ||47. A [[48. D |[49. C |[50. A |[51. C |
153. A |[54. A |[55. B |
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/4. Ti SO VE THE TICH KHOI DA DIEN

KIEN THG'C CAN NHO

e Cho khdi chop S.ABC. Trén cac duong thflng SA, SB, SC 1an luct S

lay cac diém A, B, C' khac S. Khi d6 ta ludn c6 ti s6 thé tich

Vsamer  SA' SB SC

Voapc SA SB SC’

e Ngoai nhiing céch tinh thé tich trén, ta con phuong phdp chia nho

khoi da dién thanh nhiing da dién nhé ma dé tinh toan. Sau d6

cOng lai.
e Ta thudng dung ti s6 thé tich khi diém chia doan theo ti 1&.

e Ti sb trén khong ding cho khbi chép cé ddy 1a n-gidc v6i n > 4.
Déi véi nhitng khoi chép nay, mudn st dung cong thiic ti sb, ta
phai chia thanh nhiéu khdi chép c6 ddy 1a tam gic, sau d6 cong

cdc ti sO.

) CAC DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 4.7. Ti SO THE TiCH CUA KHOI CHOP

(¢’ Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 A’, B 1an ludt 1a trung diém ctia SA, SB. Goi V;, V5 lan luot
. . V1o
1a thé tich ctia khdi chép S.A’B'C va S.ABC. Ti sb 71 bing
2

1 1 1 1
g. Z. 5. 5.
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(£" Vi du 2. Cho khéi chép O.ABC. Trén ba canh OA, OB, OC lan lugt lay ba diém A’, B',C’ sao

7z V rplc! ~
cho 20A’ = OA, 40B' = OB, 30C' = OC. Ti s6 ~24BC ping
0.ABC
1 ® 1 1
24° 16 12 32

(£" Vi du 3. Hinh chép S.ABC c¢6 M, N, P 1an lugt 12 trung diém cta SA, SB, SC. Goi V; 1a thé
A 4 A 2 A V ™
tich khoi MNP.ABC va V;, la thé tich khoi S.ABC. Ti so 71 bang
2

(" Vi du 4. Cho khéi ti dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi B, C' lan ludt 1a trung diém ctia
cic canh AB va AC. Thé tich ctia khéi ti dién AB'C'D bing

NEY V2a? a’ V2a?
@ 48 24° © 24

48 24
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(¢’ Vi du 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC), tam gidac ABC vudng can tai B, AC = 2a va
SA = a. Goi M 1a trung diém canh SB. Thé tich khbi choy S.AMC bing

(13 a

(¢ Vi du 6. Cho hinh chép S.ABC c6 SA, SB, SC d6i mdt vuong goc va SA = SB = SC = a. Goi
B', C' 1an luot 1a hinh chiéu Vuon§ goc cua S trén AB, AC. The tich ctia khdi chép S AB'C' bang

a a
o ® 3 ©— o

(¢ Vi du 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich bang 1. Trén
canh SC, 14y diém E sao cho SE = 2EC. Thé tich ctia khdi ti dién SEBD bing

1 1 1 2
= ® < —. =

12 3
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(€' Vi du 8. Cho hinh chép S.ABC c6 (SAB), (SAC) cung vudng gbéc véi ddy, canh bén SB tao
v6i ddy mot goc 60°, day ABC 1a tam gidc vudng cén tai B v6i BA = BC = a. Goi M, N lan luot 1a
trung diém cta SB, SC. Thé tich ctia khdi da dién ABMNC bing

a’ a
@\/? _ \/§ . @\/_

3a’
6 24

(¢ Vi du 9. Cho ti dién ABCD c6 céc canh BA, BC, BD d6i mot vudng goc véi nhau va c6
BA =3a, BC = BD = 2a. Goi M va N lan luot 1a trung diém ctia AB va AD. Thé tich ctia khdi chép
C.BDNM bang

(£ Vi du 10. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich V. Goi G la trong tim tam gidc SBC. Mit phang
(o) di qua hai diém A, G va song song véi BC. Mit phang (o) cit cac canh SB, SC 14n lugt tai cac
diém M va N. Thé tich khoi chép S.AMN bing
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(¢ Vi du 11. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc ABC vudng cin & B, AC = av/2, SA vudng
gbc v6i mit phang (ABC) va SA = a. Goi G la trong tdm ctia tam gidc SBC. Mot mit phang di qua
hai diém A, G va song song v6i BC cit SB, SC lan ludt tai B’ va C'. Thé tich khdi chép S.AB'C’

ban
© 2a3 a’ 4a3 2a3
= hatll el =
27 9° 27 9

(£ Vi du 12. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC vudng can & B, AC = av/2, SA L (ABC) va
SA = a. Goi G 1a trong tim clia tam gidc SBC. Mit phang (&) di qua AG va song song véi BC
chia khdi chép thanh hai phan. Goi V 1a thé tich ctia khéi da dién khong chita dinh S. Gi4 tri ctia
V bing

5a° 2a*3 4a3 4a3
54" 9 27 9’

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590



Chuyén d& 1. KHOI DA DIEN 115

(" Vi du 13. Cho tif dién ABCD c6 thé tich bang V va G 1a trong tim ctia tam gidc BCD, M la
trung di€m ctia CD. Thé tich V'’ ctia khdi chép A.GMC bing

\% Vv Vv \%4
e 5 ©3% 3

(" Vi du 14. Cho hinh chép ti gidgc S.ABCD c6 thé tich bang V. Liy diém A’ trén canh SA sao
cho SA = 3SA’. Miit phang qua A’ va song song véi ddy ciia hinh chép cit cac canh SB, SC, SD 1an
luct tai B/, C', D'. Thé tich khéi chép S.A’B'C'D’ bing

Vv Vv % Vv

. @ ﬁ. 6. ﬁ.

(¢’ Vi du 15. Cho hinh chép S.ABCD. Goi A’, B/, C', D’ theo tht tu 1a trung diém ctia SA, SB,
SC, SD. Ti s6 thé tich ctia hai khdi chép S.A’B'C'D’ va S.ABCD bang

1 1 1 1
i T ©3 >
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(£ Vi du 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh binh hanh. Goi M, N 1an ludt Ia trung diém
cic canh SB, SC. Biét thé tich kh6i chép S.ABCD bing a>. Thé tich khdi chép S.AMND bang

a’ a’ a’ 3a°
Z. g. @?. ?.

(¢ Vi du 17. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’. Goi M la trung diém canh AA’. Ti sd
Vm.aBc b

——">= bang

Vapcapc

> . « VABBC Y
(Z Vi du 18. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C'. Ti s6 —288C_ ping
ABC.A'B'C’

1 2 1 1
8. g. E. ®§.
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(£" Vi du 19. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a. Goi E va E' 1an lugt 1a trung diém
CD, A'B'. Thé tich ctia khéi da dién ABEDD'A’'E’ bing

613 613 613 a

(& Vi du 20. Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’ c6 thé tich bang 48cm>. Goi M, N, P, lan ludt la
trung di€ém cac canh CC’, BC, B'C’. Thé tich ctia khdi chép A’MNP bing

@A ?cm? 8cm?. © gcm3. (D) 24cm’.

(" Vi du 21. Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ ¢6 thé tich bang 16cm>. Goi M, N, K, 1an ludt 1a
trung diém cac canh BC, CD, D'A’. Thé tich ctia khdi chép AMNK bing

@ ;cm3. 6cm’. @ gcm3. @ 2cm?.

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue



118 4. Ti SO VE THE TiCH KHOI DA DIEN

(£" Vi du 22. Cho khéi hop ABCD.A’B'C'D’ c6 thé tich bang 2018. Goi M la trung diém canh
AB. Mit phang (MB'D’) chia khbi hop ABCD.A'B'C'D’ thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich phan
khoéi da dién chita dinh A.

5045 ‘3 7063 10090 7063
6 6 17 12 -

(" Vi du 23. Cho ling tru déu ABC.A’B'C’ c¢6 d6 dai tit ci cdc canh bang 3. Goi M, N lan ludt
12 trung diém ctia hai canh AB va AC. Tinh thé tich ctia khdi da dién AMN.A’B'C'.

344/3 213 63v/3 453
@ = S © = © =~
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(" Vi du 24. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 do dai tt ca cic canh bing a. Goi
M, N lan lugt 12 trung diém ctia hai canh AB va B'C’. Mit phang (A’MN) cit canh BC tai P. Tinh
thé tich ctia khéi da dién MBP.A'B'N.

V3d® 3 7\/§a3 7\/§a3
A o B) 0,54°. (© T (D) TR

(&' Vi du 25. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’. Goi M 1a trung diém canh AB. Mt phiang (MB'D')
chia kh6i hop ABCD.A'B'C’'D’ thanh hai khéi da dién. Tinh ti s6 thé tich clia phan nhé va phan
16n.

T B)0.5. ’ S

;5. TONG ON HINH HOC CHUONG I
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Cau 1. Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam

. ‘ Loi giai
giac déu canh a, SA = av/3, canh bén SA vuéng |
goc v6i déy. Thé tich ctia khéi chép S.ABC
bing 3 ..........................................................................
a*y/3 a’ V3 a’ SO OO
a2 @ @ oY
g S
A A
B | O
Cau 2. Cho khdi chép S.ABCD canh bén SA Loi giai

vuong goc voi day, day ABC' D 1a hinh chit nhat,
AB = a, AD = 2a,SA = 3a. Thé tich ctia khoi

Chép SABOD béng ..........................................................................
3
@ 6a3. % @ 2a3. ..........................................................................
S |
B C | .
Cau 3. Cho khoi chop tit gide deu S.ABCD ¢6 |
ddy ABCD la hinh vuong tam O canh bang a, | Loi giai.
) 2, o
duong cao SO. Biet SO = a\277 the tich khoi |
Chép S_ABCD b%ing 3 ..........................................................................
a*v/2 a2 a2 AN/
L -

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue
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Cau 4. Thé tich ctia khéi ling tru ding tam
gidc déu co tat ca cic canh bang a bang

@af.gg. @af.@af.

a

Al c’

Cau 5. Cho chop S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh vuong canh a. SA L (ABCD)
va SB = av/3. Thé tich khéi chép S.ABCD
la:

D ®N2 ©eva ®2

S

hinh

VE]

Cau 6. Thé tich khéi lang tru tam giac déu c6
tat ca cac canh bang a la:

@5 B O Y

A/. .C/
a
A c
a a
B

Laoi giai
........................................................................ &
Loi giai
..................................................................... &
Loi giai
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA &

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue



122

5. TONG ON HINH HOC CHUONG |

Cau 7. Cho hinh chép S.ABC' c¢6 day la tam
giac vuong can tai A,canh bén SA vudng goc
v6i day (ABC). Biét AB = 2a va SB = 2v/2a.
Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC?

8a® 4a3
@vz%. vz%.
@V = 4a3. @V = 8a3.

S

Cau 8. Cho khéi chép S.ABC c6 SA L
(ABC) va SA = 2, tam giac ABC vuong can
tai A va AB = 1. Thé tich khéi chép S.ABC

bang , X )
@6. g. @1. @g.

S
AQ C
B
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day

ABCD la hinh vudng canh a, SA = 3a va SA
vuong goc véi mat phang day. Tinh thé tich khoi

chop S.ABCD. ,
@ ©

@3@3. 9a3.

S
)
I
I
|
|
|
I
|
|

Laoi giai
........................................................................ &
Loi giai
........................................................................ &
Loi giai
........................................................................ &
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Cau 10. Cho

hinh hop chit

nhat

ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB = 2 cm; AD = 5

cm; AA =

AABD
@5 cm?.
@20 cm?.

3 ¢cm. Tinh thé tich khéi chép

10 cm?.
@15 cm3.

D/

B

Cau 11. Cho (H) la khoi lang tru ding tam
gidc déu c6 tat ca cac canh déu bang a. Tinh |

thé tich ctia (H).

®L f @af. @“f. |

A/

Cau 12. Cho tit dien O.ABC c6 OA, OB, OC
doi mot vuong goc va OA =a, OB =b, OC = |

¢. Tinh thé tich
abe

abc
koe™ e

¢

C/

B/

khoi tt dien O.ABC.
alc

abe
e
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5. TONG ON HINH HOC CHUONG |

Cau 13. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’

3 Loi giai
c6 AA" = 2a, tam giac ABC vuong tai B ¢6 |
AB = a,BC = 2a. Thé tich khéi lang tru
ABC.A/B/C/ li\i : ..........................................................................
3 2a® \
@2a . @ — R R R R R R PR R PR PPN
3 I
. e
! 3
B O
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh vudéng canh a, canh bén SA 1 | Lo ol
(ABCD) va SA = ay/3. Khi d6, thé tich ctia | 0@ 8&!
khéi chép bang |
3V3 3v3 N
@0 ®T Qevi ©D
3 ........................................................................ &
Cau 15. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac e e
Loi giai

ABC vuong tai A, AB = 2a, AC = 3a, SA :
vuong goc voi day va SA = a. Thé tich khoi

chop S.ABC bang

@2@3. 6a3. @3(13.

S

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue
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Cau 16. Cho hinh lang tru tam giac deéu
ABC.A'B'C' ¢6 AB = 2a, AA’ = a/3 . Tinh
thé tich khoi lang tru ABC.A'B'C".

@3@3. a3. @Cf SZB.

A c’ PRSPPI

Cau 17. Cho t dien SABC ¢6 cac canh SA,

SB, SC doi mot vuong goc véi nhau. Biét SA = | ...

3a, SB = 4a, SC = 5a. Tinh theo a thé tich V'
ctia khéi tit dien SABC.

(A)V = 204%. BV = 104°.

@V:L’ELB. BV - 50° e

A 1

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh vudéng canh a, SA vudong géc |
véi mat déy (ABCD), SA = 2a. Tinh theo a
thé tich khoi chép S.ABC |

ad al a’ 2a®
@3. E. @Z. ?.
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5. TONG ON HINH HOC CHUONG |

Cau 19. Cho khdi lang tru ABC.A’B'C’, tam
gidc A’BC c6 dién tich bang 1 va khodng cach
tit A dén mat phang (A’BC) bing 2. Thé tich
khoi lang tru da cho bang @

3.

(A1, B)6. (©)2.

A’ (ol

B/

Cau 20. Trong khong gian, cho khoi hop chit
nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = 1 m, AA' = 3
m va BC' = 2 m. Tinh thé tich V ctia khéi hop

cht nhat do.
V =6 m?.

@V = /5 m3.
©V =3 mw? D)V = 35 m?.

A B’
o S—
JS— g
A
D c

Cau 21. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C". Goi
B la dien tich mot day ctia lang tru, V' 1a thé tich
ctia lang tru. Tinh chiéu cao h ctia lang tru.

@n=">" ®h=.
Vv V
A/
Cl
B/
B

O
Loi giai
________________________________________________________________________ &
Loi giai
________________________________________________________________________ &
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Cau 22. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’, c6

day ABC la tam giac vuong tai A, AB = :

3a,AC = 4a, canh bén AA’ = 2a. Tinh thé

tich ctia khoi lang tru ABC.A'B'C'. w

@3&3.

(A)124%.
A/

2a

4a3.

@6a3. |

C/

Cau 23. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC
la tam gidc vuong can tai A, AB = a. Duong
thang SA vuong géc véi mat phang (ABC) va
SA = av/3. Tinh thé tich V ctia khdi chép

S.ABC.

V2a?
AV = =

©V = v3a®

2

S

Cau 24. Cho khoéi lang tru ding ABC.A’'B'C’

AC = av/5. Mit ben BCC'B’ 1a hinh vuong.

c¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B, AB = a, 3

Tinh thé tich V ctia khéi ling tru da cho.

@V = /2a3.
©)V = 4d®.

B)V = 3v2d". |
D)V = 24, |
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Cau 25. Cho hinh khoi chép S.ABCD c6 diy
la hinh vuong canh a, SA = 3a va vuong goc | LoOi giai.
véi day. Khi d6 thé tich khéi chop 1a |

@a3 . Ci. ©3a3. @6@3. PO PP PSP PO PP PR e

! ]
Cau 26. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 ‘
day ABC la tam gidc déu canh a, AA" = 4a. | 1 giai
Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C" 1a |
ol B |
3 3 : ..........................................................................
© v DRSS ;
A o’ 3 ..........................................................................
A C 3 ..........................................................................
| &
Cau 27. Thé tich khéi hop chit nhat c¢6 chiéu Léi
. w 01 glal
dai ba kich thuée la 2 cm, 3 cm, 4 cm 1a |
@24 cm?®. 9 cm?®. |
©18 Cm3. @30 Cm3' 3 ..........................................................................
| 5 : __________________________________________________________________________
i c SO
D . !
R B B
D’ c’ 1 =
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Cau 28. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC
la tam gidc vuong tai C, biét AB = a/3, AC =
av/2, SA L (ABC) va SA = a. Thé tich khoi
chép S.ABC la

@ B @ 0t

S

Cau 29. Tinh thé tich V ctia khéi lap phuong
ABCD.A'B'C'D' biét AC" = 2a+/3.
(A)V = 84,
3
©V = Sfa .

Cau 30. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’
c6 AA" = 2a, tam giac ABC vudng tai B c6
AB = a, BC = 2a. Tinh thé tich ctia khdi lang
tru ABC.A'B'C".

3 3
@2@3. 2%. 4%. @4&3.
A C’
B/
B

Loi giai
........................................................................ &
Laoi giai
........................................................................ &
Lai giai
............................................................... &
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Cau 31. Cho (H) la khoi chép tit giac deu c6
tat ca cac canh bang a. Tinh thé tich khéi chop | LOi giai.
(H).

@%aa. \fa:{ ©\f“5 @‘/35@3_ PP PR

Cau 32. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 O
la giao diém ctia AC' va BD. Khi do6 ti s6 thé
tich ctia khoéi chép O.A’B'C'D’ va khéi hop
ABCD.A'B'C’'D’ bang bao nhiéu?

@% % @i @é 3 .........................................................................

Cau 33. Cho khoi chop S.ABC c6 day la tam
giac déu canh bang a, SA = av/3, canh bén SA | Loi giai.
vuong goc véi day. Thé tich khéi chép S.ABC
bang l

@Y ®T @ ®L

S l
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Cau 34. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam
giac vuong tai B, canh SA vuong géc v6i ddy
va AB = a, SA = AC = 2a. Thé tich ctia khoi

chép S.ABC bing bao nhieu?
nESL OES
) \3f : 3
3
@ a4 3 . @CLB\/g. 3 ..........................................................................
e 5
Cau 35. Cho lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 Lai
day ABC'la tam gidc vuong tai B. Biét AB = a, | ! glal
BC = 2a, AA’ = 2a+/3. Tinh thé tich V cia
khoi lang tru ABC.A'B'C. OO PP
3 I
@V: a?\)/g V:4a3\/§ 3 ..........................................................................
243 OO
Qv=""Y""  ©v=23 |
c |
P V RN
2(1\/3 3
o R
A . 2 e -
B |
Cau 36. Thé tich ciia khéi lang tru tam gidc Loi giai
déu c6 do dai tat ca cac canh bang 3a bang |
27v/3a 9v/3a’ SOOI
@ 27\/§a5 @ 9\/5(13 R LRI
2 2 S
A OO EP PP PROPRPROS
) B
) OO U SUOU U PPURURPOPOTPRPROS 4

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue



132 5. TONG ON HINH HOC CHUONG |

Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh ben

SA vuodng géc véi ddy, day 1a hinh vudéng canh |
bang 2, tam giac SAC vuong can tai A. Thé : Lai giai.

tich V ctia khéi chop da cho bang |

8v2 !

@v -2 BV - 23 |
©V =42. D)V =8v2. e

Cau 38. Cho lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6
déy la tam giac déu canh av/3, A’B = 3¢. Tinh | L0i giai.
thé tich khoi lang tru. |

7a? 9a3v/2
%. a4_ S

Cau 39. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’
c6 thé tich 1a V. Tinh thé tich khéi chop
A.BCC'B' theo V. SO PP PP PPPPPPP

2 i 1 2 ‘
@gv. ®5v. ©3v. @gv. 1

A O O OO PP U PR TP UUTIURPPPS
C

A o |

B/ L e
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Cau 40. Tinh thé tich khéi lang tru tam giac
déu ABC.A'B'C’ biét tat ca cic canh clia ling
tru déu bang a.
©%
T

@al\z/g. a3.

@@3\/5. |

4 l

C 1

Cau 41. Khoéi chép S.ABCD c6 day ABCD 1a ‘
hinh vuéng canh a, SA = 3a,SA L (ABCD). |
Tinh thé tich khéi chop S.ABCD. |

@6@3. a3. @Czj @3a3. w

hinh

Cau 42. Cho lap phuong
ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi O,
O’ lan lugt 1a tam cac hinh vuong ABCD va
A'B'C'D’. Goi M va N lan lugt la trung diém
ciia canh B'C’ vi CD. Tinh thé tich khoi ti
dien OO'MN. ;

3 i

a? a? a ‘
@g ag. E ﬂ !

B’ M C’ 1
I
[ \ |
: ‘ 1

AR N
T O !
A - s D' !
1 Y ‘
1 P X
I |
1 | ‘ I
1 | MR |
! 1 \ !
1 | \“ I
N oY |
/7 ‘:u,\::_’___* ‘N !
S I |
= |
A D |
I
I

Loi giai
........................................................................ &
Loi giai
........................................................................ &
Lai giai
........................................................................ &
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Cau 43. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6
tam giac ABC vuong tai A, AB = AA" = q,

AC = 2a. Tinh thé tich khéi ling tru da

cho.
@O;?’. 2?;3. @a3. @2@3.

A/vcl

Cau 44. Hinh chop S.ABCD c6 day la hinh
ch nhat, AB = a, BC = 2a, SA L (ABCD),
SA = a. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo

Cau 45. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6
day ABC la tam giac vuong tai B. Biét AB = a,
BC = 2a, AA’ = 2a+/3. Tinh thé tich V cta

khéi lang tru ABC.A’B'C’ theo a.
AV =234, BV = \éga?’.

©Vv = 2\?{5@3. D)V = 4v3d".

Al c’
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Cau 46. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA vuong

gbc v6i mat day, tam gidc ABC vuong tai A, : Lai giai
SA=2cm, AB=4cm, AC =3 cm. Tinh thé
tich khoi chop S.ABC. SO0 PP PO POS e
()4 em® B)6 cm’ S
@8 cm?. @24 cm?. l
s AU OO RO POPRU PPN
2 cm S
ne o T
4 em TSP
B | -
Cau 47. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6
day la tam giac vuong tai B, AB = 2a, BC = a, .

AA" = 2a+/3. Tinh theo a thé tich khéi lang tru
ABC.A'B'C".

@a z)\)/5 20)3\/5' e
@4&3\/5. @2(13\/3 P PP PR

A c

Cau 48. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA
vuong géc véi mit phing (ABCD) va SA =
ay/3. Thé tich ctia khéi chép S.ABCD la

@a(;/g. ®) V3. @a;/ﬁ. @a?\)/ﬁ. o

: |
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Cau 49. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh vuong canh a. Canh SA vuong
géc voi mat day (ABCD) va SA = 2a. Tinh
thé tich V khéi chop S.ABC.

@v-= BV -2
= =5
©V = 24°. @V_C;g.

Cau 50. Cho khéi lang tru tam gidc deéu
ABC.A'B'C" ¢6 canh day bang a va khoang
cach tit A dén mat phang (A’BC) bing %. Tinh
thé tich ctia khéi lang try ABC.A'B'C".
@ V2a? 3v/2a3
16 48
@ 3\/5&3 @ 3\6(13
16 12

A/ - Cl 3 ..........................................................................
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oHUVENIBE

NON - TRU - CAU

;1. MAT NON - KHOI NON

KIEN TH'C CAN NHO
€ Mat nén, hinh nén, khéi nén
@ Khi quay doan SM quanh truc c6 dinh SO, ta dugc .

@ Khi quay dudng gip khic SMO quanh truc ¢b dinh SO, ta

dugc hinh ndn|.

& Hinh nén va phan khong gian bén trong né tao thanh

khéi nén |. M

@ Cac cong thirc tinh

@ Cic dai luong can nhé

. la duong sinh; e 1a duding cao; . 12 ban kinh ddy.

W Khi dé
@ Dién tich xung quanh: Sxq = 7rl;
@ Dién tich day: Sq = 7r?;

® Dién tich toan phan: Sip = Sxq +Sa;

. 1 1
@ Thé tich: V = 3 Sq-h= §7rr2h.
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@ Khéi nén cut

@® Dbuong cao Ol = h;
@ Ban kinh day hén OB = R;

® ban kinh ddy nhé IB' = r;

. 1
@ Thé tich: Vey = 37 (R*+r*+R-r)h.

) CAC DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 1.8. Xac dinh cac yéu té ca ban cia hinh nén, khéi nén

(¢ Vi du 1 (Dé Minh Hoa 2020 Lan 1). Dién tich xung quanh ctia hinh nén c¢6 do dai dudng
sinh [ va ban kinh dy r bang

(A) 4nrl. 2mrl. (©) nrl. (D) %nrl.

(¢ Vi du 2 (M3 102 - 2020 Lan 2). Cho hinh nén c6 ban kinh ddy r = 2 va do dai duong sinh
I = 7. Dién tich xung quanh ctia hinh nén di cho bang
147 9

(A)287. 14. 3 3

(¢’ Vi du 3 (D& Tham Khao 2018). Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bing 37wa®va c6

ban kinh ddy bang a. Do dai dudng sinh ctia hinh nén da cho bang:

@ 3a. @ 2a. 37“. @ 2/ 2a.
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(¢’ Vi du 4 (Dé Tham Khao 2020 Lan 2). Cho khéi nén c6 chiéu cao h = 3 va ban kinh day

r = 4. Thé tich ctia khdi nén da cho bing

A) 167. (B) 487. (C)36m. (D) 4.

(¢ Vidu 5 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Cho khéi nén c6 ban kinh ddy » = 5 va chiéu cao h = 2.
Thé tich khbi nén da cho bang:

107”. B) 107. SOT”. (D) 507.

(£ Vi du 6. Cho khdi nén tron xoay c6 ban kinh ddy » = /3 va chiéu cao & = 4. Tinh thé tich V
ctia khdi nén da cho.

AV = 16m/3. BV =127 ©V =4 D)V = 4.

(Z Vi du 7. Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37a? va c6 ban kinh ddy bing a. Do dai

dudng sinh ctia hinh nén da cho bang

@ 2a/2. 3a. @ 2a. 37(1.

(" Vi du 8. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 ban kinh ddy bang 5 va chiéu cao bing

12.

(A) 907 657. (C) 60r. (D) 65.
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(" Vi du 9. Thé tich ctia khdi nén c6 chiéu cao bang 4 va dudng sinh bang 5 1a

(A) 167 (B) 487. (©) 127 (D) 367.

(" Vi du 10. Cho hinh nén cé ban kinh ddy bang a va dién tich toan phan bang 37a?. Do dai

dudng sinh / ctia hinh nén bang

A =2a. Bl =a. (©)! = 4a. D) =aV/3.

(" Vi du 11. Cho mét hinh nén cé géc & dinh bing 60°, ban kinh ddy bang 2a, dién tich toan

phan cua hinh nén trén Ia

(&) Sy = 107a?. Sy = 87’ (©) Sy = 20ma>. D) S, = 127a>.

(¢ Vi du 12 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bing 2 va géc & dinh

bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén di cho bing

@A) 8. 16\3@”. © 8?”. D) 167.

(¢ Vi du 13 (Ma 103 - 2020 Lan 1). Cho hinh nén c6 béan kinh bang 3 va géc & dinh bing

60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho bing

(A) 187 367. (©)6v/3m. (D) 12+/37.
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(" Vi du 14. Cho hinh nén c6 géc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh biang 67a®. Tinh thé

tich V caa khdi nén da cho.

3 3
@V:M‘;ﬁ. V:M4\/§. ©V =3na>. DV = 1.

@ Vi du 15.

Mot céi phéu c6 dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot luong
nu6e vao phéu sao cho chiéu cao ctia lugng nudc trong
phéu biang % chiéu cao ctia phéu. Héi néu bit kin miéng

phéu rdi 16n ngudc phéu 1én thi chiéu cao clia muc nudc

xap xi bang bao nhiéu? Biét ring chiéu cao ctia phéu la
15cm.
(A)0,501(cm). (B) 0,302(cm).
(€)0,216(cm). (D)0,188(cm).

B Dang 1.9. Xoay hinh phang quanh truc tao thanh khéi nén

(¢' Vi du 1. (Chuyén DHSP Ha Noi 2019) Cho tam giac ABC vudng tai A,AB = ¢,AC = b. Quay

tam gidc ABC xung quanh dudng thang chiia canh AB ta dudc mot hinh nén c6 thé tich bing

@ %ﬂbcz. %bcz. @ %bzc. @ %ﬂ:bzc.
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(¢ Vi du 2 (M3 105 2017). Trong khong gian cho tam gidc ABC vudng tai A, AB = a va
ACB = 30°. Tinh thé tich V ctia khéi nén nhén dugc khi quay tam giac ABC quanh canh AC.

3 3
@A)V = . BV = 3rd. @vzﬁ;a. @V:ﬁ;a.

(£’ Vi du 3. Trong khong gian cho tam gidc OIM vudng tai I, goc [OM = 45° va canh IM = a.
Khi quay tam gidc OIM quanh canh géc vudng OI thi dudng gip khic OMI tao thanh mot hinh

non tron xoay. Tinh dién tich xung quanh Syq ctia hinh nén tron xoay dé theo a.

@ Sxq = na*y/2. Sxq = na’. @ Sxq = na*y/3. @ Sxq =

wa*\/2
R

(¢" Vi du 4 (Dé Tham Khao 2020 Lan 2). Trong khong gian, cho tam gidc vuong tai A,
AB = a va AC = 2a. Khi quay tam gidc ABC quanh canh géc vuong AB thi dudng gip khiic

ACB tao thanh mdt hinh nén. Dién tich xung quanh hinh nén d6 biang

@ Sma’. V5ma®. @ 2v/5ma?. @ 107a®.

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590



Chuyén d& 2. NON - TRU - CAU 143

(¢ Vi du 5 (Chuyén KHTN 2019). Cho hinh 14p phuosng ABCD.A’B'C'D’ canh a. Tinh dién
tich toan phan ctia vt tron xoay thu dugc khi quay tam gidc AA’C quanh truc AA’.

@r(V3+2)a2.  ®2x(V2+1)a®.  ©2x(V6+1)at. O r(V6+2)d.

(@' Vi du 6. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang a va dudng cao AH. Tinh dién tich xung quanh
cta hinh noén tao thanh khi quay tam gidac ABC quanh truc AH.

@ %naz. Znaz. @ na’. @ 2ma?.

(&' Vi du 7. Cho tam giac ABC cén tai A ¢6 AB = AC = a, A = 120°, dudng cao AH. Tinh thé
tich khdi nén sinh ra bdi tam giac ABC khi quay quanh dudng cao AH.

na’ iy a’ a®

(¢’ Vi du 8. Cho tam gidc ABC vudng tai A, canh AB = 6, AC = 8 va M 1a trung diém cta canh
AC. Khi d6 thé tich ctia khbi tron xoay do tam gidc BMC quay quanh canh AB 1a

(A)967. 1067 (©)98. (D) 867.
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(£ Vi du 9. Cho tam gidc OAB vudng can tai O, c6 OA = 4. Liy diém M thudc canh AB (M
khong tring véi A, B) va goi H 1a hinh chiéu ctia M trén OA. Tim gia tri 16n nhét ctia thé tich khoi

tron xoay dugc tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh OA.

1287 @ 81w 2567 641w
81 256° 81 ° 81 °

B Dang 1.10. Thiét dién cta hinh n6n cit bdi mat phang cho truéc

™ Loai 1: Thiét dién qua truc ctia hinh nén.

Thiét dién qua truc 12 tam gidc can SMN. Khi gidi bai tap, ta S
chi quan tim tam gidc SMN c6 tinh chat gi, dé€ phuc vu cho viéc |
:
[

tinh toan ba thong sbr, 1, h.

o r=0M o [=SM e h=0S

& Loai 2: Thiét dién qua dinh ctia hinh nén va cat dudng tron ddy theo mot diy cung AB
Thiét dién 1a tam giac can SAB véi cic thong sb can quan tam N
e SI0 1a goc gitta (SAB) véi day.

Ol-0S
VOI? 4+ 0S?

e OH la khodng cich tt O dén (SAB) va OH =
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(¢ Vi du 1 (Cum 5 Trudng Chuyén - DBSH - 2018). Cit hinh nén bdi mot mit phang di
qua truc ta dudc thiét dién 12 mot tam gidc vudng cn c6 canh huyén bing av/6. Tinh thé tich V
ctia khdi nén do.

na’\/6 na’\v/6 a6 a6
@V:4. V:2. @V:6. @V:S.

(¢’ Vi du 2 (HSG Béac Ninh 2019). Cho hinh nén c6 chiéu cao & = 20, ban kinh ddy r = 25.
Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén c6 khoang cach tit tam ctia ddy dén mit phang chia thiét
dién 12 12. Tinh dién tich S cta thiét dién do.

(A) S = 500. (B) S = 400. (©) S = 300. (D) S = 406.

(¢ Vi du 3 (S& Ha Néi 2019). Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao bing 4 va ban kinh bing
3. Mt phang (P) di qua dinh ctia hinh nén va cat hinh nén theo thiét dién 12 mot tam gic c6 do

dai canh ddy bang 2. Dién tich cta thiét dién bang.

@ V. V19, (©)2V6. D) 2V/3.
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(£ Vi du 4 (D& Minh Hoa 2020 Lan 1). Cho hinh nén c6 chidu cao bing 2+/5. Mot mit
phang di qua dinh hinh nén va cat hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc déu c6 dién tich

bing 9v/3. Thé tich ctia kh6i nén dudc gidi han béi hinh nén da cho bang

@) 22 327 (©)32+/57. D) 967.

3

(" Vi du 5. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu canh bing 2a. Tinh thé tich cta
khdi nén.

® Vina ®L~. ©¥=. DRELLS

(£" Vi du 6. Cho tam gidc OAB vudng cin tai O, c6 OA = 4. Liy diém M thudc canh AB (M
khong trung v6i A, B) va goi H 1a hinh chiéu ctia M trén OA. Tim gia tri 16n nhét cta thé tich khbi

tron xoay dugc tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh OA.

1287 ‘3 8ln 256m 64m
81 ° 256 81 ° 81 °
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(" Vi du 7. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng cin canh huyén bang 2a.

Tinh dién tich xung quanh Sy, cta hinh nén.

Q) Sy = 27V/24%. Syg = T\ 20%. (C) Sy = 7. D) S,y = 27a?.

(¢’ Vi du 8.
Cho hinh nén c6 dinh S, day la hinh tron tam O, ban kinh S
R = 3cm, gbc & dinh ctia hinh nén 1a @ = 120°. Cit hinh nén
bdi mot mit phang qua dinh S tao thanh tam gidc déu SAB,
trong do A, B thudc dudng tron day. Dién tich cua tam giac
SAB bing
@ 3v/3 cm?. 6+/3 cm?. B
@ 6cm? . @ 3cm? .

(¢’ Vidu 9.

Cho hinh nén dinh S ddy 1a hinh tron tam O, SA va SB 1a hai S
dudng sinh biét SO = 3, khodng céch tit O dén (SAB) 1a 1 va

dién tich tam gidc SAB la 18. Tinh ban kinh day cta hinh nén

trén.
/674 /530
92 23
Ve = B
@ 4 4"
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(¢’ Vi du 10.

Thiét dién qua truc cia mot hinh nén 1a tam gidc vudng c6 canh S
géc vudng bang 2. Mit phing (a) qua dinh S ctia hinh nén d6 va

cit dudng tron ddy tai M, N. Tinh dién tich tam gidc SMN biét géc

gilta (o) va ddy hinh nén bing 60°.

@%ﬁ. B)2.
© ¥ V2

(¢ Vi du 11.
Cho mit nén tron xoay dinh S ddy 1a dudng tron tim O va c6 thiét
dién qua truc 1a mot tam gidc déu canh bﬁng a, A va B 12 hai diém

bét ky trén (0). Thé tich ctia khoi chop S.OAB dat gia tri 16n nhat

bang
a3 a3
a’v3 a
© 24 9’
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Bi Dang 1.11. Khéi nén ngoai tiép, noi tiép

(¢ Vi du 1 (Ma 123 2017). Trong hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh déu bing a+/2. Tinh
thé tich Vctia khdi nén dinh S va dudng tron ddy 1a dudng tron noi tiép ti gidc ABCD

3 3 3 3
@V:ﬁzm. V:nTa. @V:’%". @V:ﬁg".

(¢’ Vi du 2 (M3 110 2017). Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang 3a. Hinh nén (N) c6 dinh A
c6 ddy la dudng tron ngoai ti€p tam gidc BCD. Tinh dién tich xung quanh Sy, cta (N).

(A) Sy = 12702 Syg = 67>, (©) Sy =3V3na®.  (D)S,, =6\3ma>.

(¢ Vi du 3 (Chuyén DHSPHN - 2018). Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Hinh nén c6
dinh S va c6 dudng tron ddy 1a dudng tron ndi tiép tam gidc ABC goi 1a hinh nén ndi tiép hinh
chép S.ABC, hinh nén c6 dinh S va c6 dudng tron ddy 1a dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC goi

12 hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC. Ti s6 thé tich ctia hinh nén ndi tiép va hinh nén ngoai tiép

hinh chép da cho la
1 1 2 1
2 4 3 3
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(¢ Vidu 4.
Cho ti dién déu ABCD c6 canh bing 3a. Hinh nén (N) c¢6 dinh
A, ddy 12 dudng tron ngoai tiép tam giac BCD. Tinh theo a dién
tich xung quanh Sy, cta (N).

(A) Sy = 3v/31d>. B) Sy, = 121/37d%.

@qu = 6v/37a?. @qu = 6ma’.

@ Vi du 5.

Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 dd dai canh ddy bang
a va (N) 1a hinh nén c6 dinh 1a S véi ddy la hinh tron ngoai
tiép ti gidc ABCD. Ti s6 thé tich ctia khdi chép S.ABCD va
khdi nén (N) bing

®2. 02 o2 @

T 2
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(¢ Vi du 6.

Goi (T) 1a hinh chép luc gidc déu cé canh bén bang 9 cm, canh day
bang 8 cm va (N) 12 hinh nén c6 dinh la dinh ctia (T) va day 1a dudng
tron ngoai tiép ddy ctia (T). Thé tich ctia khdi nén (N) (tinh bang cm?)
la

(A) 727 64v/17x.  (C) @. nT”

B Dang 1.12. Gap hinh quat dé tao thanh mat nén

(¢’ Vidu 1.
Trai mit xung quanh ctia mot hinh nén 1én mot mit phang ta duge hinh
quat (xem hinh bén) 12 phan ctia hinh tron c6 ban kinh bﬁng 3 cm. Ban
kinh ddy r ctia hinh nén ban diu gan nhét véi sé nao dudi day?

(A)2,23. 2,24,

(©)2,25. (D) 2,26.
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(¢ Vi du 2.

Cho miéng ton hinh tron tim O, ban kinh R. Cit bt 0
tif miéng ton mot hinh quat OAB va go phan con lai B

thanh mot hinh nén dinh O khong ddy (OA trung vé6i

OB) nhu hinh vé. Goi S va $’ 1an lugt 12 dién tich cia |

miéng ton ban ddu va miéng ton con lai sau khi cat
2, 2 A S/ ~ s A z 2 A
bdt. Tim ty sO 3 de thé tich khoi non 16n nhat.

s _ V3 @5 V8 'V 1
S

S 37

37 S 2 S 4

o8 BAI TAP TU LUYEN

Cdau 1 (Ma 101 - 2020 LAn 2). Cho hinh nén ¢6 ban kinh day r = 2 va do dai duong sinh [ = 5. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén di cho bing

(A)20r. ®B) 207”. (© 10x. an.
Céu 2 (Ma 104 - 2020 L&n 2). Cho hinh nén c6 ban kinh day r = 2 va d6 dai dudng sinh [ = 7. Dién

tich xung quanh ctia hinh nén da cho bing

287”. B) 147 (C)28x. MT”.

Cdu 3. (KTNL GV Thuin Thanh 2 Bic Ninh 2019) Goi /, i,  14n lugt 1a d6 dai dudng sinh, chiéu cao
va ban kinh mét day cta hinh nén. Dién tich xung quanh Sy, ctia hinh nén la:
1

(A) Sy, = 57rr2h. Syq = Trl. (©) Sy = mrh. (D) Sy, = 27rl.
CAu 4. (Chuyén Théi Binh 2019) Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bing a, dudng cao 1a 2a. Tinh dién
tich xung quanh hinh n6én?

@2\/571?512. V5ma?. ©2a2. @5(12.
Cdu 5 (Ma 104 2017). Cho hinh nén c6 ban kinh ddy » = /3 va d6 dai dudng sinh [ = 4. Tinh dién

tich xung quanh cua hinh nén da cho.
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(A) Sy, = 837 Sy = 127. (©) S,y =437 D) S, = V397.

Céu 6 (Pé Tham Khdo 2017). Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bing 37a® va ban kinh day
bing a. Tinh d6 dai dudng sinh / ctia hinh nén da cho.
3 5

@A) =3a. B) [ =2v2a. @lzg. @1:%.
Cau?7 (Dé Minh Hoa 2017). Trong khong gian, cho tam giac vuong ABC taiA,AB = a vaAC = av/3.
Tinh d6 dai duong sinh [/ cia hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc [/ = 2a.

A =aV3. B) ! =2a. ©)!=a. D) =aV2.
Cau 8. (THPT Lé Quy bon bién Bién 2019) Mt hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 mot tam gidc vudng

can c6 canh goc vuong bang a Tinh dién tich xung quanh cta hinh noén.

® V2 eV © 7a2 V2 DEaL]

CAu 9. (THPT Luong Thé Vinh Ha Noi 2019) Cho hinh nén cé ban kinh ddy bang a va do dai dudng

sinh bang 2a. Dién tich xung quanh ctia hinh nén d6 bang
@ 4ra’. 3ma’. @ 2ma?. @ 2a.
Cdu 10. (S8 Vinh Phic 2019) Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 3742, ban kinh ddy bang a.
Tinh d6 dai duong sinh cua hinh nén do6
3
@ 2a\/§. @ Ea. @ 2a. @ 3a.
Cau 11. (THPT - Yén Pinh Thanh Héa 2019) Cho khéi nén (N) c6 thé tich bang 47rva chiéu cao la
3.Tinh ban kinh dudng tron ddy ctia khéi nén (N).
2V3 4
A)2. = ©)1. (D) 3
Cdu 12. (THPT Tran Nhan Tong - QN -2018) Trong khong gian, cho tam gidc ABC vuodng tai cin A,
goi I1a trung diém ctia BC, BC = 2.Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén, nhan dugc khi quay tam gic
ABC xung quanh truc Al.
(A) Sy = V2. Syg = 2. (C) Sy = 2V27. (D) S,y = 4.
Cdu 13. (bong Thap - 2018) Mt hinh nén c6 thiét dién qua truc 12 mdt tam gidc vudng cin c6 canh

gbc vuong bang a. Dién tich xung quanh ctia hinh nén bang

@ V2 282 © V2 D) 7a2 V2.

4 3 2
Cau 14. (THPT Hoang Hoa Thdm - Hung Yén - 2018) Cho hinh hinh nén c6 d6 dai dudng sinh bing

4, dién tich xung quanh bang 87. Khi d6 hinh nén c¢6 ban kinh hinh tron ddy bing

A8, B) 4. (©)2. D)1.
Cdu 15. (Chuyén Qudc Hoc Hué - 2018) Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bang 3 va chiéu cao bang 4.
Tinh dién tich xung quanh cua hinh noén.

A 127, or. (©) 30 (D) 157.
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Cdu 16. (THPT Hau Loc 2 - TH - 2018) Cho hinh nén ¢6 dudng sinh [ = 5, ban kinh ddy r = 3. Dién
tich toan phan ctia hinh nén dé la:

(A S, = 157 B) S, =207. (©) s, =22r. D) S, =24r.
Cau 17. (Chuyén Luong Thé Vinh - Pong Nai - 2018) Cho hinh nén (N) c6 dudng kinh day bing 4a,
dudng sinh biang 5a. Tinh dién tich xung quanh S ctia hinh nén (N).

(A)S = 10ma?. B) S = 14nd2. (©) S = 36ma>. (D) S = 207ma>.
Cdu 18. (Chuyén Vinh Phic - 2018) Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 57a” va ban kinh day
bing a. Tinh d dai dudng sinh ctia hinh nén da cho?

@ a\/g. 3a\/§. @ 3a. @ 5a.
Cau 19. (Chuyén Bic Ninh - 2018) Cho hinh nén cé ban kinh ddy » = v/3 va do dai dudng sinh [ = 4.

Tinh dién tich xung quanh S cta hinh nén da cho.

(A)S = 8/3x. (B) S = 24n. (©)S=16V3m. (D) S = 4/37.

Cdu 20 (Ma 103 - 2019). Thé tich ctia khdi nén c¢6 chiéu cao & va c6 ban kinh ddy r 1a
1 4
(A) 27r2h. §7rr2h. (C) nr2h. (D) §7rr2h.
Cdau 21 (Ma 103 - 2020 LAn 1). Cho khdi nén ¢6 ban kinh r = 2 chiéu cao & = 5. Thé tich ctia khbi

nén da cho bang

207 207. 1077:. (D) 107.

3
Cdau 22 (Ma 104 - 2020 Lan 1). Cho khéi nén c6 ban kinh ddy » = 2va chiéu cao & = 4. Thé tich
ctia khoi nén da cho bing
(A) 8. B) 8?” 167”. (D) 167.
Cdu 24 (Ma 101 - 2019). Thé tich ctia khdi nén c6 chiéu cao & va ban kinh ddy r 1a
A gnr% 2172 © %nrzh. (D) nr2h.
Céu 25. (Chuyén Qubc Hoc Hué 2019) Cho khdi nén cé ban kinh ddy r = 3, chiéu cao h = /2. Tinh

thé tich V ctia khbi non.

@V:3ﬂ3\/§. B)V =31V11. @V:%;/E. DV =97V2.

Cdau 26. (Chuyén Luong Thé Vinh Pong Nai 2019) Cho hinh nén c¢6 do dai dudng sinh bang 25 va ban

kinh dudng tron ddy bang 15. Tinh thé tich ctia khéi nén dé.
(A) 15007 45007. (C)375x. (D) 18757.

Cdu 28. (Chuyén Bic Giang 2019) Cho khéi nén ¢ ban kinh ddy r = 2, chiéu cao h = /3 Thé tich
ctia khéi nén 1a
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Cdu 29. (KTNL Gia Binh 2019) Cho khéi nén tron xoay cé chiéu cao va ban kinh ddy cuing bang a.
Khi d6 thé tich khdi nén 1a
4 2 1
@§”a3' §7m3. O @gmﬁ
Cdu 30. (Chuyén Vinh Phiic 2019) Cho khdi nén c6 ban kinh ddy r = /3 va chiéu cao h = 4. Tinh thé

tich V ctia khdi nén da cho.
AV = 161/3. vz167; 3, ©)v =127 D)V =4r.

Cau 31. (THPT Péng Son 1 - Thanh Héa - 2019) Cho khdi nén ¢6 do dai dudng sinh bang 2a va dudng

cao bing a+/3. Thé tich ctia khdi nén da cho bing
3

@ 21a’ V3nad © V3nad na®

3 2 3 3
Cdu 32. (Chuyén Ha Tinh 2019) Cho khdi nén c6 thiét dién qua truc 12 mot tam gidc can c6 mdt géc

120° va canh bén bing a. Tinh thé tich khdi nén.
3

7r_a3' 37ra3. ©7m3\/§. a’

8 8 24 4

Cadu 33. Néu giit nguyén ban kinh ddy ctia mot khéi nén va gidm chiéu cao ctia né 2 1an thi thé tich clia

khdi nén nay thay d6i nhu thé nao?

(A) Giam 4 lan. Gidm 2lan. (C) Ting 2 ln. (D) Khong ddi.
CdAu 34. (THPT Mai Anh Tu4n - Thanh Héa - 2019) Cho khdi nén c6 d6 dai duong sinh bang dudng
kinh ddy bang a. Thé tich khdi nén 1a.

@ na’\/3 na*\/3 © na’\/3 ®) na’\/3
16 48 24 8
Cau 35. (Chuyén An Giang - 2018) Cho khbi nén c¢6 ban kinh r = /5 va chiéu cao & = 3. Tinh thé tich

V ctia khdi nén.

AV =9m\/5. B)V =31/5. ©V =r5. D)V = 5.
C@u 36. (Chuyén Lam Son - Thanh Héa - 2018) Cho khdi nén ¢6 ban kinh ddy r = 2, chiéu cao h = /3
(hinh vé). Thé tich ctia khdi nén 1a

i Sak) © 4nv3. DRt

Cdu 37. (THPT Lé Xoay - 2018) Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bang 2(cm), géc & dinh bang 60°. Thé
tich khoi nén 1a

AV = 87:9\/§ (em?). BV = 87r2\/§ (em?). (©OV=8rV3(ecm’). DV= 87T?’\/§ (em?).

Cdu 38. (THPT Cau Gily - 2018) Cho khdi nén tron xoay c6 dudng cao h = 15¢m va dudng sinh
[ = 25cm. Thé tich V ctia khdi nén a:
AV =15007 (cm?).  B)V =500 (cm?).  (©V =240m (cm?). D)V =2000x (cm).

Cdu 39. Cho hinh nén c6 ban kinh day 12 4a, chiéu cao 1a 3a. Dién tich xung quanh hinh nén bang
(A) 247a?. 127a?. (C) 40ma?. (D) 207a?.
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Cau 40. Thé tich ctia khbi nén tron xoay c6 dudng kinh ddy bang 6 va chiéu cao bang 5 la
(A) 60 45T, (©) 157 (D) 180.

Cdu 41. Cho hinh nén c6 chiéu cao & = a+/3 va ban kinh ddy bang a. Dién tich toan phan ciia hinh nén
da cho la

A) n(1++2)a?. 3ma’. (©) ma?. (D) wa®V/3.
CaAu 42. Cho hinh nén cé ban kinh ddy bang a va dién tich toan phan bing 37a”. Do dai dudng sinh [

ctia hinh nén bing
Al =2a. B) [ = 4a. ©)1=aV3. D) =a.

Cau 43. Cho hinh nén c6 ban kinh ddy R = 4 va dién tich xung quanh bang 207. Thé tich ctia khbi nén
da cho bing

lom 80w
@ 4r. 167. —. —
3 3
Cdu 44. Cho hinh nén c6 ban kinh dy bang 2 cm, géc & dinh bang 60°. Thé tich V ctia hinh nén 1a

@V: 871'2\/§ cmd. V: 8”9\6 cm’. @V:87r\/§cm3. @V: 87r3\/§ cm’.

Cadu 45. Mot khbi non tron xoay c6 chu vi ddy bang 47, do dai duong sinh bang 4, khi d6 thé tich V

cua khoi non tron xoay bang

@VZMTE. vzgﬂf. @V:”314. @V:M;’/ﬁ.

Cau 46. Mot khdi nén c6 dién tich toan phan bang 107 va dién tich xung quanh bang 67. Tinh thé tich

V cua khoi nén do.

@vsz. B)V =4m\/5. ©V =12x. D)V =4nr.

Cdu 47. Néu git nguyén ban kinh ddy cta khdi nén va giam chiéu cao ctia n6 2 1an thi thé tich khdi

nén nay thay d6i nhu thé nao?
(A) Giam 4 lan, Giam 2 1an. (C) Tang 2 lan. (D) Khong déi.
CA&u 48. Mot hinh nén c6 dién tich mit ddy biang 47 cm?, dién tich xung quanh bing 87 cm?. Khi d6

dudng cao ctia hinh nén d6 bang bao nhiéu centimet?
A) 4. 24/5. (©)2. (D)2v/3.

Cdu 49. Cho hinh nén c6 chiéu cao 2a va géc  dinh bang 90°. Tinh thé tich ctia khéi nén xdc dinh béi

hinh non trén.
3

3 3
@) 8. = = DR

o~ « X 4 - [N 2 2, 2 N ~ N
Cadu 50. Cho hinh ndn ¢6 ban kinh day r = 1, chi€u cao h = 3 Ky hiéu goc & dinh hinh nén la 2.

Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao diing?
3 3 3 3
@sina:; cosa:§. @tan(x:§. @cotaZE.
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Cdu 51. Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 3 cm, géc giita truc va dudng sinh bang 60°. Thé tich cla
khdi nén 1a:

AV =97 (cm?). V =541 (cm?). (©)V =277 (cmd). D)V = 187 (cm®).

Cdu 52. Hinh ndn c¢6 thiet dién qua truc la tam giac déu va c6 thé tich V = Tna3. Dién tich xung

quanh § cua hinh nén dé la

(A) S =2md. B) S = 3nd>. (©) s = 4nd?. D)s= %na?

Cau 53. Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 12 mot tam gidc vudng
cin c6 canh géc vudng bang a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh

nén.

@ 71'(1:-\/5 71'(122\/§ @ Eaz\/i, @ 27[(132\/5

S gy [92)

S
|
|
|
|
I
I
|
I
|

Qe¢--
|
|
|
|
|
I
|
|
|
o]

Cau 54. Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB = a, AC = 2a. Tinh d% dai dudng sinh / ctia hinh nén
nhan dudc khi quay tam gidc ABC quanh truc AB.

@l:a\/i. B) [ =aV/5. @l:2a. @l:a\/g.

Cau 55. Cho tam gidc ABC vuodng tai A, AH vudng goéc véi BC tai H, HB = 3,6 cm, HC = 6,4 cm.
Quay mién tam gidc ABC quanh dudng thang AH ta thu dudc khdi nén c6 thé tich V bang bao nhiéu?

AV =2058 cm’>. (B)V =6514cm’. (©)V =65,54 cm®. D)V = 617,66 cm®.

CdAu 56. Goi (H) 1a hinh tron xoay thu dudc khi cho tam gidc déu ABC c6 canh a quay quanh AB. Thé
tich khdi tron xoay gi6i han bdi (H) c6 thé tich bing

a’\/3 na’ wa’\/3 Ta
@ DL ©

4 - 12 8

Cdu 57. Cho khbi nén tron xoay dinh S c6 dudng cao i = 20 cm, S
béan kinh ddy r = 25 cm. Mot mit phang (P) di qua S va c6 khoang
cach dén tdm O cta ddy 1a 12 cm. Thiét dién cta (P) véi khdi non 1a
tam gidc SAB, v6i A, B thudc dudng tron ddy. Tinh dién tich Sagap
cua tam giac SAB.
(A) Sasap = 300 cm?. Sasag = 500 cm?. B
(C) Sasap = 400 cm?. (D) Spsap = 600 cm?.
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Cau 58. Cho hinh nén dinh S c6 chiéu cao bing ban kinh ddy va S
bing 2a. Mit phang (P) di qua S cit dudng tron ddy tai A va B
sao cho AB = 2v/3a. Tinh khoang céch tif tim dudng tron ddy dén

(P). A
2a a av?2
—. —. a. .
®2 “© DK
N . B
Cau 59. Cho hinh nén cé dudng sinh bang 2a va géc & dinh bang S
90°. Cat hinh nén biang mit phang (P) di qua dinh sao cho géc gilta
(P) va mit ddy hinh nén bang 60°. Tinh dién tich S ctia thiét dién
tao thanh.
4/2a? 2a*
A)s = ‘/3_“ . B)S = Ca .
5v2a? 8v2a?
(©)s = \/3_“ . D)s = \/3_“ . B

Cadu 60 (Ma 101- 2022). Cho tam gidc OIM vuédng tai I ¢c6 OI = 3 va IM = 4. Khi quay tam giac
OIM quanh canh g6 vudng OI thi duong gip khiic OMI tao thanh hinh nén c6 d6 dai dudng sinh biang
A)7. 3, (©)s. (D) 4.
Cdau 61 (Ma 101- 2022). Cho hinh nén c¢6 géc & dinh 1a 120° va chiéu cao biang 4. Goi (§) 1a mit cAu
di qua dinh va chita duong tron ddy clia hinh nén da cho. Tinh dién tich ctia (§) bing:
(A) 64. 256. (©) 1927 (D) 967.
CaAu 62 (Ma 102- 2022). Cho hinh nén c6 géc & dinh bing 120° va chiéu cao bang 1. Goi (S) 1a mit
ciu di qua dinh va chifa dudng tron ddy ctia hinh nén da cho. Dién tich ctia (S) bang
@ 167. B) 127 @ 4r. @ 487.
Cau 63 (Ma 103- 2022). Cho khdi nén c6 dién tich ddy bang 3a? va chidu cao 2a. Thé tich ctia khéi
nén da cho biang?
2
@ 3a’. 6a°. @ 2a°. @ §a3.
Cau 64 (Ma 103- 2022). Cho hinh nén c6 géc & dinh bang 120° va chiéu cao bang 3. Goi (§) 1a mit
cau di qua dinh va chiia dudng tron ddy ctia hinh nén da cho. Dién tich cta () bing
(A) 1447, (B) 108. (C)487. (D) 967.
Cau 65 (Ma 104- 2022). Cho hinh nén c¢6 géc & dinh bang 120° va chiéu cao bing 2. Goi (S) 1a miit
ciu di qua dinh va chifa dudng tron ddy cda hinh nén da cho. Dién tich cla (S) bang
16 64
T”. ®) Tﬂ (C) 64r. D) 487.
Céu 66 (Minh Hoa 2022). Cho khéi nén dinh S ¢6 ban kinh ddy bang 2v/3a. Goi A va B 1a hai diém
thudc dudng tron ddy sao cho AB = 4a. Biét khoang céch tit tim ctia ddy dén mit phing (SAB) bing 2a,

thé tich khéi nén di cho bang
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S G ©w Baw

Cau 67 (Ma 101- 2021- LAn 1). Cit hinh nén (N) bdi mit phing di qua dinh va tao v6i mit phéng

chita day mot géc 30°, ta dugc thiét dién 1a tam gidc déu canh 4a. Dién tich xung quanh ctia (N) bang
@8\/77&12. 4/137a?. @4\/771’612. @4\/1—3na2.

Cdu 68 (Md 102-2021- Lan 1). Cét hinh nén (X) bdi mit phang di qua dinh va tao v6i mit phang

chita ddy mot géc 60° ta dudc thiét dién 1a tam gidc déu c6 canh 2a. Dién tich xung quanh cla (X)

bing

@ \/771412. V137a?. @2\/77ra2. @2\/E7ra2.

CaAu 69. Cho hinh chép tit gidc déu S- ABCD c6 tht ca cic canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh ctia

hinh nén c6 day 1a dudng tron ngoai tiép tit gidac ABCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh chop.
9m 9v2m 92r
@quzf. B) Sy, = 9. (©) S,y = R D) S, = i

Cadu 70. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va chiéu cao bang 2a. Tinh dién tich

xung quanh ctia hinh nén dinh S va ddy 1a hinh tron ndi tiép ti gidc ABCD.
@ wa\/15 na*\/17 © na*\/17 ®) na’\/17
4 g8 4 6
Cau 71. Cho tii dién d&u ABCD c6 canh bing 4. Tinh thé tich V() cua khdi nén c6 mot dudng tron dy

1a dudng tron ndi tiép tam gidc BCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia tii dién ABCD.

@V 16\/_7r. V(N) _ 16\/67r‘ @v 8x/_7r @V(m: 16\/67r.

9 81
Cdu 72. Cho mé hinh gdém hai tam gidc vudong ABC va ADE cflng nam S
trong mot mit phang nhu hinh vé. Biét rang BD cit CE tai A, DE = 2BC = 6, A
BD = 15. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay mo hinh trén
D F

quanh truc BD.

AV =1357. B)V =1057.
(©V = 120m. D)V = 157.

Cdu 73. Ban An c6 mdt cdc nuée udbng c6 dang mot hinh nén cut, dudng kinh miéng cbc 1a 8 cm,
dudng kinh day cbc 1a 6 cm, chiéu cao clia coc 1a 12 cm. An ding cdc d6 d€ dong 10 lit nuéc. Héi An
phéi dong it nhit bao nhiéu 1an?

(A)24 lan. (B) 26 1an. (C)20 lan. (D) 22 lan.

Cau 74. Cho hinh vuéng ABCD canh 1, diém M 1a trung diém ctia CD. Cho hinh A B

vuong (tinh ca diém trong clia né) quay quanh truc 1a dudng thing AM ta dugc mot

khdi tron xoay. Tinh thé tich khéi tron xoay dé.
@ 721 7571 © 7107 ®) 721
15 ° 30 15 30

D M C
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Cau 75. Mot cdi phéu c6 dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot lugng nudc vao phéu

« X 2 2, =X v 1 X 2 =X 2 .
sao cho chiéu cao cua lugng nudc trong pheu bang 3 chi€u cao cua phéu. Hoi
néu bit kin miéng phéu rdi 1on ngudc phéu 1én thi chidu cao clia muc nude xap

x1 bing bao nhiéu? Biét ring chiéu cao ctia phéu 1a 15 cm.

(A)0,5 cm. 0,3 cm. (€)0,188 cm. (D)0,216 cm.

Cdu 76. Cho mot tAm bia hinh tron nhu hinh vé. Ta cat b hinh
quat AOB (phan gach chéo) roi dan hai ban kinh OA va OB lai véi

nhau dé bién hinh tron d6 thanh mot cdi phéu hinh nén. Goi x rad

1a 56 do géc & tam hinh quat tron dung 1am phéu. Tim x d€ thé tich
ctia phéu dat gi4 tri 16n nhét.

®Yor ® 2

©F el
3 37
Céu 77 (Md 104 - 2020 L&n 1). Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bing 4 va géc & dinh bing 60°. Dién

tich xung quanh ctia hinh nén da cho bing
64v/37 32V/3n
A s 327 (©)64n. (D) s

Cdau 78. (Mi 123 2017) Cho mét hinh nén cé chiéu cao & = a va ban kinh ddy r = 2a. Mit phang (P)
di qua S cit dudng tron ddy tai A va B sao cho AB = 2v/3a. Tinh khoéng cich d tif tim clia dudng tron
day dén (P).

@d:\f". d:\/f". @d:@. Dd=a.

Cdu 79. (KSCL THPT Nguyén Khuyén 2019) Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, A va B 1a hai diém
av/3

thudc dudng tron ddy sao cho khoang céch tit O dén (SAB) bing —— va SAO = 30°, SAB = 60°. D¢ dai

dudng sinh ctia hinh nén theo a bing
@a\/i. a\/g. ©2a\/§. @a\/g.

Cau 80. (THPT C4m Giang 2 2019) Cho m6t hinh nén c6 ban kinh ddy bing a va géc & dinh bing 60°.

Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén do.

2V3na? 4/3na?
@qu:4ﬂa2- qu: \/;na . @qu: \/;n-a . @qu:27ta2.

Cau 81. (Lién Truong THPT TP Vinh Nghé An 2019) Cit hinh nén (N) dinh S cho truéc bdi mit phiang

qua truc ctia né, ta dudc mot tam gidc vudng cin cé canh huyén bang 2a+/2. Biét BC 1a mot diy cung

dudng tron clia day hinh nén sao cho mit phang (SBC) tao v6i mit phang ddy ctia hinh nén mot géc 60°.
Tinh dién tich tam giac SBC.

@ 4a*\/2 4a*\/2 @ 2a*\/2 @ 2a*\/2

3 9 3 9
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Cdu 82. (Chuyén Ha Long 2019) Cat hinh nén bang mot mit phang qua truc ctia né, ta duge mot thiét
dién la mot tam gidc vuodng can canh bén a+/2. Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén.

(A) 4a’m(dvd). 44/ 2a* m(dvd).

(©ad’m (V2+1)(dvdy). (D) 2v/2a%m(dvdt).

Cau 83. Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh ddy déu bang 1. Miit phiang (P) qua dinh ctia hinh nén

va cit ddy theo day cung c6 do dai bang 1. Khoang céch tif tim ctia ddy tdi mit phang (P) bang
N 8 0¥ Y2
7 2 3 7
CaAu 84. Cho hinh nén dinhS, day 1a dudng tron (0;5).Mdt mit phang di qua dinh ctia hinh nén cét
dudng tron ddy tai hai diém A va B sao cho SA = AB = 8. Tinh khoang céch tir O dén (SAB).

@)2v/2. V3, ©2 @@.

4 7
Cau 85. (Chuyén Nguyén Quang Diéu - Pong Thap - 2018) Cho hinh nén ¢6 thiét dién qua truc 1a tam

gidc vudng c6 canh huyén bang a+/2. Tinh dién tich xung quanh S g cia hinh n6n do.

23 22 22 22
@qu:na3 | qu:mz\/_- @qu:ﬂ?a6 . @qu:na;/_‘

Cdu 86. (Chuyén Bic Ninh - 2020) Cho hinh nén tron xoay cé chiéu cao bang 2a, ban kinh dy bing

3a. Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén c6 khoang céch tif tim ctia ddy dén mit phang chia thiét
« 3 . N
dién bing 7“ Dién tich ciia thiét dién d6 bing
243 124° 24a*\/3
@23, ®) 12225, © 12 ) HeV3,
7 7 7
Cdu 87. (S3 Phu Tho - 2020) Cho hinh nén dinh S ¢6 ddy 1a hinh tron tim O. Mot mit phang di qua

dinh ctia hinh n6n va cit hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac vudng SAB c6 dién tich bang 4a”. Géc
gilta truc SO va mit phang (SAB) bang 30°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho bing

(A) 4V/107a>. 2+/107a?. (C) V10md>. (D) 8v/107a>.

Cdu 88. (KSCL THPT Nguyén Khuyén 2019) Tinh thé tich ctia hinh nén c6 géc & dinh bang 60° va

dién tich xung quanh bing 67a>
3na’y/2 3nay2
®v-TV2 vt ©v-"V2 Qv

Cdu 89. (Chuyén Thédi Nguyén 2019) Cho tam gidc ABC vuodng tai A, canh AB = 6, AC = 8va Mla

trung diém ctia canh AC. Khi d6 thé tich ctia khdi tron xoay do tam gidc BMC quanh quanh AB 1a

(A) 867. 1067. (C)96m. (D) 987.

Cadu 90. (Chuyén Lé Quy Don Pién Bién 2019) Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 2cm, géc & dinh
bang 60°. Tinh thé tich ctia kh6i nén dé.

@ 8\/9§ncm3. 8vV3memd. @ 8\/3§7rcm3. @ 8?7rcm3.
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Cadu 91. (Viét bic Ha Noi 2019) Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB = 6¢cm,AC = 8cm. Goi V; 1a thé
tich khdi nén tao thanh khi quay tam gidc ABC quanh canh AB va V; 1a thé tich khbi nén tao thanh khi
quay tam gidc ABC quanh canh AC. Khi d6, ty s6 % bing:
3 4 16 9
Wi 3 5 6
Cdu 92. (THPT Lé Quy Don Dién Bién 2019) Cho mdt dong hod cat nhu bén dudi (gdm hai hinh nén
chung dinh ghép lai), trong d6 dudng sinh bit ky ctia hinh nén tao véi ddy mot géc 60°. Biét rang chiéu
cao ciia dong hd 1a 30cm va tng thé tich ciia ddng hd 1a 10007em?. Hoi néu cho diy lugng cat vao phan
bén trén thi khi chdy hét xuéng duéi, ty sb thé tich luong cat chiém chd va thé tich phan phia dudi 12 bao
nhiéu?
1 1 1 1
a 5 7 (D) NG
Cau 93. (Chuyén Nguyén Trai Hai Duong 2019) Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =2, AD = 21/3 va

niam trong mét phang (P). Quay (P) mot vong quanh dudng thang BD. Khéi tron xoay dudc tao thanh ¢

thé tich bang
281w 281 567w 56w
<5 ® 5 <5 =5

Cau 94. (Cum 8 Truong Chuyén 2019) Cho hinh thang ABCD c6 A=B=90°,AB=BC =a,AD =2a.
Tinh thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD.
V2ma? V2ma? Tna’ Tna’
@ 6 12 @ 6 @ 12 -
CaAu 95. (Chuyén Thai Binh - 2018) Cho hinh nén c6 géc & dinh bing 60°, dién tich xung quanh bing

67a?. Tinh thé tich Vcia khbi nén da cho.

3 3
@y =" vz By V2 ©)V =31d’. DV = 1.

4 4

Cdu 96. (Xuan Truong - Nam Dinh - 2018) Cho hinh nén tron xoay c¢6 dinh 1a S, O 1a tAm cta dutng
tron ddy, dudng sinh bing av/2 va géc giita dudng sinh va mit phing ddy bing 60°. Dién tich xung quanh

Syg clia hinh non va thé tich V cta khéi nén tuong tng 1a

3 2 3
wa’y/ 6 T wa’+/ 3
@qu:ﬂiaz,v: a\/—. qu: a,V: a\/_-
12 W 2 31%/_
6 6
@qu:naz\/iv:na4 . @qu:ﬂaz,vzﬂa4 .

Cau 97. (Nguyén Hué - Phi Yén - 2020) Cho hinh nén c6 chiéu cao 6a. Mot mit phang (P) di qua dinh
ctia hinh nén va c6 khoang cach dén tim 1a 3a, thiét dién thu dudc 1a mot tam gidc vudng can. Thé tich

ctia khdi nén dudc gidi han bdi hinh nén da cho bang
(A) 1507a’. 967a’. (C) 1087a>. (D) 12073

Cdu 98. (Tién Du - Bic Ninh - 2020) Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 3 va chiéu cao bang 10. Mat

phang (o) vudng géc véi truc va cach dinh ctia hinh nén mot khoang bang 4, chia hinh nén thanh hai
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phan. Goi V; 1a thé tich ctia phan chia dinh ctia hinh nén da cho, V5 1a thé tich ctia phan con lai. Tinh ti

% Vl
sO —?
\%

2
4 21 8 4
@25 ® % i D
Cau 99. (Thanh Chuong 1 - Nghé An - 2020) Cho mdt hinh nén c6 ban kinh ddy bing 2a. Mit phang
(P) di qua dinh (S) ctia hinh nén, cit dudng tron ddy tai A va B sao cho AB = 2a+/3, khoang cach tir tim

. . . 2 . :. - 3
duong tron ddy dén mat phang (P) bang %_. Thé tich khoi nén da cho bang
3

87a’ Anad 21a’ Ta
@ 3 3 © 3 3

Cdu 100. (Hong Bang - Hai Phong - 2018) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a,

gbc gitta mat bén va ddy bing 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S, ¢6 ddy 12 hinh tron ngoai

tiép tam gziéc ABC bing , , ,
@n'a E;/1_0 na3\/§. ©7ta4\/7' ®M6\/7'
—HET—
PAP AN THAM KHAO

1. c 2. B|[3. B4 B]5. c|le. A[7. B][8. D|[9. C |[10. D |
[11. A |[12. A J[13. ¢ |[14. ¢ |[15. D |[16. D |[17. A |[18. D |[19. D |[20. B |
122. C ||24. C |[25. C |[26. A ][28. A |[29. D |[30. D |[31. C |[32. A ||33. B |
134. C ||35. D |[36. D |[37. D |[38. D |[39. D |[40. C ||41. B |[42. A ||43. B |
|44. D ||45. B |[46. A |[47. B ||48. D |[49. D ||50. A |[51. C |[52. A ||53. B |
154. B ||55. A |[56. B |[57. C ][58. A |[59. A ||60. C ||61. B |[62. A ||63. C |
l64. A |[65. C |[66. D ||67. D ][69. C |[70. C |[71. A |[72. A |[73. D |[74. B |
175. C ||76. B |[77. B ][78. C ][79. A |[80. D |[81. A |[82. C |[83. D ||84. B |
185. B ||86. D |[87. B |[88. B |[89. C |[90. C |[91. B |[92. B |[93. C ||94. A |
195. C ]|96. A |[97. D |[98. C ][99. B |[100.D |
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;2. MAT TRU - KHOI TRU

LY THUYET CAN NHO
@ Xoay hinh chit nhat ABCD quanh truc AB

@ DPoan CD tao thanh mat tru;

@ Duong gip khiic ADCB tao thanh hinh tru; @

@ Hinh tru va phan khong gian bén trong né tao thanh khbi

tru. B
C
@ Cac dai lugng can nhé
® r=AD = CB laban kinh day; @ [ =CD la duong sinh;

@ h = AB la dudng cao; @ Chuyh=1.

€ Cong thic tinh
® Dién tich xung quanh: Sxq = 27rl;

@ Dién tich day: Sq = nr?;
@ Dién tich toan phﬁn: Stp = Sxq+2-S4;

@ Thé tich: V = S4-h = wrh.

) CAC DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 2.13. Xac dinh cac yéu t6 cd ban chia hinh tru, khéi tru

(¢’ Vi du 1 (M3 102 - 2020 Lan 1). Cho hinh try c6 ban kinh ddy r = 4 va d6 dai dudng sinh
[ = 3. Dién tich xung quanh cia hinh tru da cho bing

(A) 487 B) 127. (©) 167 (D) 247.
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(" Vi du 2. Cho khdi tru ¢ ban kinh ddy bang r = 5 va chiéu cao & = 3. Thé tich ctia khéi tru
da cho bing

(A) 5. B) 307. (C)25n. (D) 757.

(@ Vi du 3. Cho khéi tru c6 ban kinh r = 3 va chiéu cao i = 4. Thé tich khéi tru di cho bing

(A)247. B) 4. (©) 127 (D) 367.

(¢’ Vi du 4. Cho khbi tru c6 ban kinh ddy r = 4 va chiéu cao & = 3. Thé tich ctia khéi tru di cho
bing

(A)487. 4r. (©) 16m. (D) 24n.

(£ Vi du 5. Cho hinh tru c6 dién tich xung quang bing 87wa® va ban kinh ddy bang a. P9 dai

dudng sinh ctia hinh tru bang:

@ 4a. B) 8a. @ 2a. @ 6a.

(¢ Vi du 6. Tinh dién tich toan phan ctia hinh tru c6 ban kinh ddy a va dudng cao av/3.

A)27a2(vV3-1). B naV/3. (©) wa*(V3+1). (D) 2ma®(v/3+1).
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(£ Vi du 7. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy a, c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong. Tinh theo

a dién tich xung quanh cua hinh truy.

@ na’. B) 27a’. @ 3ma’. @ 4ma’.

(£' Vi du 8. Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 12 mot hinh vuong, dién tich mdi mit ddy bang
S=9m (cmz) Tinh dién tich xung quanh hinh tru dé.

@qu:367t (cm ) qu— 187 (cm @qu—727r (cm @qu—97r (cm )

(¢ Vi du 9. Tinh thé tich V ctia khdi tru c6 ban kinh ddy va chiéu cao déu bing 2.

@V:47r. BV =2x. @V:6n. @V:8n.

(£ Vi du 10. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy r = 5 cm, chiéu cao 4 = 7 cm. Tinh dién tich xung

quanh cua hinh tru.

@85717 cm?. 357 cm?. @?n cm?. @7071' cm?.

(" Vi du 11. Hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 37a? va ban kinh day bang a. Chiéu cao ctia
hinh tru da cho bang

@ 2a. %a. @ 3a. @ %a.
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(" Vi du 12. Cho khdi tru c6 thé tich biang 457 cm?, chiéu cao bang 5 cm. Tinh ban kinh R cta
khéi tru da cho

@R:3cm. R:4,5<:m. @R:9cm. @R:3\/§cm.

(£" Vi du 13. Mot khéi tru c6 thé tich bang 257. Néu chiéu cao ctia hinh tru ting 1én nim lan va
giif nguyén ban kinh ddy thi dudc mot hinh tru méi c6 dién tich xung quanh bang 257. Tinh ban

kinh ddy r ctia hinh tru ban dau.

@r=1s. ®B)r=5. ©r=10. D) r=2.

@ Vi du 14.

Mot cai truc lan son nuée c¢6 dang mot hinh tru. Puong kinh cua dudng

D
\ )
tron ddy la 5 cm, chiéu dai truc lan la 23 cm (nhu trong hinh vé bén). Sau /
khi Iin tron 15 vong khong dé 1én nhau thi truc lin tao ra trén san phang ;0\1
g .

mot hinh c6 dién tich bing

(A) 3450 cm?. 1725 cm?.
(©1725cm?. (D) 862,57 cm?,

(" Vi du 15. Mot khdi tru c6 thé tich bang 257. Néu chiéu cao clia hinh tru ting 1én nim 1an va
gif nguyén ban kinh ddy thi dudc mot hinh tru méi c6 dién tich xung quanh bang 257. Tinh ban

kinh ddy r ctia hinh tru ban dau.

@r=1s. B r=5. ©r=10. D r=2.
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@ Vi du 16.

Mot khéi d6 choi gdm mot khéi hinh tru (7') gin chong 1én mot khéi hinh

nén (N), 1an lugt c6 ban kinh ddy va chiéu cao tuong tGng 1a ry, hy, 12, ho i
thda man r, = 2ry, h; = 2h; (hinh vé). Biét rang thé tich ctia khdi nén (N) i

bang 20cm?>. Thé tich ciia toan bd khdi do chai bing -
(A) 140cm’. 120cm?. (C) 30cm’. (D) 50cm?. s

(¢ Vi du 17. Bic An can 1am mdt cdi bé dung nudc hinh tru (c6 ddy va nap day) c6 thé tich 167

m?>. Tinh ban kinh ddy cta hinh tru d€ nguyén vat liéu lam bé it nhét.

(A)0,8m. 1,2 m. (©)2m. (D)2,4 m.

B Dang 2.14. Xoay hinh phing quanh truc tao khdi tru

(¢ Vi du 1 (D& Minh Hoa 2017). Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 1
vaAD = 2. Goi M, N 1an luot 1a trung diém ctia AD va BC. Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh

truc MN, ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich toan phan S; p» cta hinh tru do.

(A) S, = 10. B) S, = 2. (©)S,, =6m. D) S,, =4n.
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(¢ Vi du 2 (THPT Lé Quy Dén Da Nang 2019). Cho hinh chi nhiat ABCD c6 AB =
2BC = 2a. Tinh thé tich khi tron xoay khi quay hinh phang ABCD quanh truc AD

@ 4ra’. 2ma’. @ 87a’. @ na’.

(¢ Vi du 3 (THPT Yén Phong 1 Bic Ninh 2019). Trong khong gian cho hinh chit nhat
ABCD c6AB = 1,AD = 2. Goi M,N lan ludt la trung di€ém ctia AD vaBC. Quay hinh chii nhat

d6 xung quanh truc MN ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich toan phan S; p cua hinh try do.

A S, =4r. S;p = 6. (©) S, =2m. D) S, =107 /.

(¢’ Vi du 4. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 2BC = 2a. Tinh th€ tich khéi tron xoay khi quay
hinh phang ABCD quanh truc AD.

@ 4ra’. 27a’. @ 8ma’. @ na’,.
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(¢’ Vi du 5. Cho hinh chit nhit ABCD c6 AB = a,AD = 2a. Thé tich cta khéi tru tao thanh khi
quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB bing

@47ra3. na’. ©2a3. @a3.

(" Vi du 6. Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 1 vaAD = 2. Goi M, N 1an lugt
la trung diém ctia AB va CD. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta dugc mot hinh tru.

Tinh thé tich V ctia khéi tru tao bdi hinh tru d6

(Z" Vi du 7. Cho hinh chit nhiat ABCD c¢6 AB = 1;AD = 2. Goi M, N lan luot 12 trung diém cia
AD, BC. Quay hinh chit nhat xung quanh truc MN ta dugc mot khéi tru. Tinh dién tich toan phan

cua hinh tru.

@ 2. B) 37. @ 4r. @ 87.
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(¢’ Vi du 8. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = a;AC = av/5. Tinh dién tich xung quanh cua
hinh tru khi quay dudng ghp khiic BCDA quanh truc AB.

@ 2ma?. dma’. @ 2a?. @ 4a?.

(Z' Vi du 9. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bing a, khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc AB

ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich xung quanh cuia hinh tru dé.

@ Ta’. A7a?, @ 2V/21a?. @ 21a?.

(" Vi du 10. Quay hinh vudng ABCD c6 canh bang 4 quanh truc la dudng thang chita canh MN
(M, N lan luot 13 trung diém ctia AB,CD) dudc hinh tru. Dién tich xung quanh ctia hinh tru dé

bing

(A) 327 247, (C) 8. (D) 167
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(¢ Vi du 11. Hinh tru (7) dugc sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB. Biét
AC =2v/2a va ACB = 45°. Dién tich toan phan ctia hinh tru (7) bing

A) 16742, 107a?. (©) 127a2. (D) 87a?.

(¢ Vi du 12.

Cho luc gidc déu ABCDEF c6 canh bing 4. Quay luc gidc déu d6 quanh A

dudng thang AD. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay dudc sinh ra.
AV =1287. B)V = 32.
@V:167r. @V:647r.

B Dang 2.15. Thiét dién cta hinh tru cat bdi mat phang cho trudc

(¢ Vi du 1 (D& Minh Hoa 2020 Lan 1). Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 3. Biét ring khi
cat hinh tru da cho bdi mot mat phflng qua truc, thiét dién thu dugc 1a mot hinh vuong. Dién tich

xung quanh cta hinh tru da cho bang

(A) 187. 367. (C)54n. (D) 27x.
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(£ Vi du 2 (THPT - YEN Dinh Thanh Héa 2019). Cit mot khdi tru bdi mot mit phang
qua truc ctia n6 ta dudc thiét dién 12 mot hinh vudng c6 canh bi“lng3a. Tinh dién tich toan phan ctia

khéi tru.

134 27\/3 274
@S[p: Z TC. Stp:azﬂ:\/g. @Sl‘p: a 7;\/_ @S[p: ; n-.

(£' Vi du 3. (Chuyén Thdi Nguyén 2019) Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 2cm va c6 thiét dién

qua truc la mot hinh vuong. Dién tich xung quanh cua hinh tru la

@ 8wem?. dmem?’. @ 32mem?’. @ 167em?.

(¢ Vi du 4. (THPT Gia Loc Hai Duong Nam 2019) Cit mot hinh tru bdi mot mét phang qua truc
clia n6, ta dudc thiét dién 1a mot hinh vudng c6 canh bang 3a. Tinh dién tich toan phan ctia hinh

tru da cho.

2 2 2
@ 13767:61 . 27721'61 . @971:(12, @ 97;& ‘
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(¢ Vi du 5. Bén kinh ddy hinh tru bing 4 cm, chiéu cao bang 6 cm. D6 dai dudng chéo ctia thiét

dién qua truc bﬁng

@5 cm. 10 cm. ©6cm. @8 cm.

(¢ Vi du 6. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a. Thé tich

ctia khéi tru da cho bang

@ na’. Sma’. @ dra’. @ 3ma’.

(" Vi du 7. Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 12 mot hinh vudng va dién tich toan phin bing

64ma’. Tinh ban kinh ddy ctia hinh tru.

@r:4\g6a' rzg\éga. @r:4a. @r:2a.
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@ Vi du 8.

Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bing 2 cm va c6 chiéu cao bang 3 cm. Mot A
mit phang song song véi truc ctia hinh tru va khoang cach giita chiing bang \
1 cm. Tinh dién tich thiét dién tao bdi mit phang d6 va mit tru.

@ 6+/3 cm?. 3v/3 cm?.
@ 9+/3 cm?. @ % cm?. D

(¢ Vidu 9.
Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang chiéu cao va bang a. Mot hinh vudng
ABCD c6 AB, CD 1a 2 day cung ctia 2 dudng tron ddy va mit phang
(ABCD) l;hf)ng vudng goc véi ddy. Dién tich hinh vudng d6 bang

Sa

<eY.  ©%2 o

2 2

(¢ Vi du 10 (Ma 102 - 2019). Cho hinh tru c6 chiéu cao bing 41/2. Cit hinh tru da cho bdi
mot mit phing song song véi truc va cach truc mot khoang bangy/2, thiét dién thu dudc c¢é dién

tich bang 16. Dién tich xung quanh ctia hinh tru da cho bing

(A) 16v/2. 8v/2m. (©12Vv2r. (D) 24+/27.
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(£ Vi du 11. Cit hinh tru (T) bang mot mit phang di qua truc dugc thiét dién 12 mot hinh chi
nhat c6 dién tich bang 30cm? va chu vi biang 26cm. Biét chiéu dai ciia hinh chit nhat 16n hon dudng

kinh mt ddy cta hinh try(7). Dién tich toan phan cta (T) la:

(A)237 (cm?). 237% (cm?). © 697% (cm?). (D) 697 (cm?).

(" Vi du 12. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang 50cm va c6 chiéu cao 1a 50cm. Mot doan thang
AB c6 chiéu dai 1a 100cm va c6 hai ddu mit nam trén hai dudng tron ddy. Tinh khoang cach d tir

doan thang d6 dén truc hinh tru.

(A)d = 50cm. d = 50/3cm. (©)d =25cm. (D) d = 25+/3cm.

Bi Dang 2.16. Khéi tru ngoai tiép, noi tiép

(" Vi du 1. (Pé Tham Khéo 2018) Cho tif dién déu ABCD c6 canh bang4. Tinh dién tich xung
quanh Sy, cua hinh tru c6 mot duong tron ddy la duong tron ndi tiép tam giac BCD va chiéu cao
bang chiéu cao ctia ti diénABCD.

16v3 162
@S-8 ®Se=-3Ir.  ©s,= 2 ®s, -0
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(Z" Vi du 2. (Pé Tham Khio 2017) Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép hinh lap phuong cé

canh bang a.

3 3 3
@V:”Ta. V:”%. @V:”Ta. D)V = nd’.

(£' Vi du 3. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 d6 dai canh ddy bang a va chiéu cao

bang h. Tinh thé tich V ctia khéi tru ngoai tiép ling tru da cho.

2 2
@)V = 3nah. ®)V = na*h. @V:m;h. @v:”‘;h..

(¢ Vidu 4 (THPT Kinh Mén - HD - 2018). Cho lap phucng c6 canh bing a va mot hinh
tru c¢6 hai ddy 12 hai hinh tron noi tiép hai mit d6i dién ctia hinh 1ap phuong. Goi S 1a dién tich 6

. S
mat cta hinh 1ap phuong, S, 1a dién tich xung quanh cta hinh try. Hay tinh ti so S_2
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(¢ Vi du 5.
Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron (O) va (0') chiéu cao Rv/3 va ban
kinh R. Mot hinh nén dinh O’ va ddy 1a hinh tron (O;R). Ti 1€ th€ tich xung

quanh ctia hinh tru va hinh nén bang.

@3. ® V2. ©2. D) V3.

(£ Vi du 6. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ c6 dién tich ti gidc ACA'C’ 1a 4v/24>. Tinh
thé tich khdi tru tron xoay c6 mot dudng tron ddy ndi tiép tf giac ABCD va dudng cao ctia khdi tru
tron xoay la dudng cao hinh lap phuong da cho.

@ na’. 4ra’. @ %a3. @ 2ma’.

(¢ Vi du 7. Cho hinh ling tru ti gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 do dai canh ddy bang 2a va chiéu
cao bang h. Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép ling tru da cho.

27a’h 5 5 5
@AV = - B)V = na?h. (©V =2md?h. D)V = 8mah.
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(¢ Vi du 8.
Cho hinh n6n c6 ban kinh day R, chiéu cao h. Ban kinh r ctia hinh tru noi tiép A

hinh nén ma c¢6 thé tich 16n nhét 1a

2
_||| =
®
I

NN

Bi Dang 2.17. Gap hinh chif nhat dé tao thanh mit tru

(£ Vi du 1. Mot tim bia hinh chit nht c6 dién tich 47r. Ngudi ta cudn tron hinh chit nhat dé sao
cho c¢6 mét cip canh dbi dinh vao nhau dé tao thinh mot hinh tru khong ddy. Biét chiéu cao hinh
tru bang dudng kinh mit ddy. Tinh thé tich khéi tru tuong ung.

@ T B) 2x. @ 3m. @ 4r.

(" Vi du 2. Tir mot tm ton hinh chit nhat kich thuéc 50cm x 240cm, ngudi ta 1am cic thung

dung nudc hinh tru ¢6 chiéu cao bang 50cm, theo hai cach nhu sau:
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- Cach 1: GO tim ton ban dau thanh mit

xung quanh cuia thung.

- Cach 2: Cét tAm ton ban dau thanh hai
tAm bang nhau, rdi gd mdi tim d6 thanh

mat xung quanh cua mot thung.

Ki hiéu V; 1a thé tich cta thung go ducc

theo cach 1 va V; la tdng thé tich ctia hai

.V
thung go dugc theo cach 2. Tinh ti sO Vl
2

(¢’ Vi du 3.

Ban A muén lam mot chiéc thing hinh tru A
khong day tu nguyén liéu 1a manh tén hinh tam

gidc déu ABC c6 canh bing 90 (cm). Ban mu6n

cat manh ton hinh chit nhat MNPQ tit manh ton Q P

nguyén liéu (v6i M,N thudc canh BC; P va Q

tuong tng thudc canh AC va AB) dé tao thanh B ¢«
hinh tru c6 chiéu cao biang MQ. Thé tich 16n
nhét cta chiéc thiing ma ban A c6 thé 1am dudc

N

la
91125 3

e

(cm3).

21
135003
© N (cm

3).

®) 108020\@ ().
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BAI TAP TY LUYEN 1

Cau 1. Hinh tru c6 dién tich xung quanh bing 37a? va ban kinh ddy bang a. Chiéu cao cia hinh tru da
cho bing
2 3
@ 2a. 3 @ 3a. @ e
Cdu 2. Cho hinh tru c6 ban kinh ddy r = 5 cm va khoang céach giita hai ddy bang 8 cm. Dién tich xung

quanh cua hinh tru la
@ 407 cm?. 1447 cm?. @ 727 cm?. @ 807 cm?.

Cau 3. Mot khéi tru c6 do dai dudng sinh bang 10, biét thé tich ctia khdi tru bang 907. Tinh dién tich

xung quanh ctia khéi tru.

(A) 60 8. (©)81n. (D) 907
Cdu 4. Cho khéi tru (T) ¢6 chiéu cao va dudng kinh ddy cung bang 2a. Tinh dién tich toan phan S,
caa (7).

(A) Sy =5md>. Sy = 6ma’. (©)Sy =4nd. D) S, =3nd>.
Cdu 5. Néu ting chiéu cao ctia mot khdi tru 1én 8 1an va giam ban kinh ddy di 2 14n thi thé tich ctia n6
ting hay gidm bao nhiéu 1an?

(A) Giam 2 ln. Ting 4 1n.

@ Khong tang, khong giam. @ Ting 2 lan.

Cdu 6. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh vuéng ABCD c6 AC = 4a. Tinh thé tich khéi tru.

3 3
@vzg? . B)V =274, ©)V = 4v2nd’. @V:MESM .

Cdu 7. Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong va dién tich toan phan bi“lng 647ma?. Tinh

ban kinh day cuda hinh tru.
4+/6 8v6

@r: \g_a. r: \g_a. @r:4a. @r:2a.
Cau 8. Hinh tru (T) dugc sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC = 2a+/2 va
ACB = 45°. Dién tich toan phan S;, cta hinh tru (7') 12

(A) S, = 167a>. B) S, = 10ma>. (©) S,y = 127d>. D) S,, = 8nd>.
CdAu 9. Cat mot khéi tru bdi mot mit phang qua truc ta dudc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD c6 canh
AB va canh CD nam trén hai dy ctia khi tru. Biét BD = av'2, DAC = 60°. Tinh thé tich khéi tru.
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3v6_ 3vV2_ 3vV2_ 3V2
@1—677:(1 . Fﬂa . @3—277:61 . @Kﬂ:a .
Cdu 10. Cit mit xung quanh cia mot hinh tru doc theo mot dudng sinh rdi trai ra trén mot mat phiang

ta dugc hinh vudng c6 chu vi bang 87. Thé tich ctia khdi tru da cho bing
(A) 272, 273, (©)4n. (D) 472,

Cau 11. Mot céi banh kem gom hai khéi tru Ty va 7> ciing truc va x&p chdng 1én nhau. Béan kinh, chiéu
cao tuong ung cta hai khéi tru 1a 7y, hy, 72, hy. Biét rang r; = 3r, va hy = 3h; va thé tich ctia banh kem
12 1207 cm?. Thé tich ctia khdi kem 77 1a

A) 127 cm?®. 1087 cm?. (C) 307 cm?. (D) 907 cm?®.

Cau 12. Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng canh 2a. Mit phang (P) song song véi truc

va cach truc mot khoang g. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh tru cit bi mit phang (P).
@ 2v/3a>. a’. @ Ta’. @ V3d?.

Cau 13. Mot cdi cbe hinh tru cao 15 cm dung dudc 0,5 lit nuSc. Hoi ban kinh dudng tron ddy cda cai

cbe xAp xi bang bao nhiéu (Iam tron dén hang thap phan thif hai)?
(A)3,26 cm. (B) 3,27 cm. (©)3,25 cm. (D) 3,28 cm.

Cdau 14. Ngusi ta ngdm mat loai rugu trdi ciy bang cach xép 6 trai cay hinh ciu c6 ciing ban kinh bing
5 cm vao mot cdi binh hinh tru sao cho hai qua nim canh nhau tiép xic véi nhau, cic qua déu tiép xiic
véi tit ca cac dudng sinh ctia mit xung quanh ciia hinh tru, dong thdi qua ndm bén dudi cung tiép xic
v6i mit ddy tru, qua nam bén trén cling tiép xic véi nip cla hinh tru, cubi ciing 1 d6 rugu vao diy binh.

S6 lit rugu t6i thi€u can d6 vao binh gan nhit véi s6 ndo sau day
(A)1,57. 1,7. (C) 1570. D) 1,2.

Cdu 15. Mot tim bia hinh chit nhat c¢6 dién tich 4. Ngudi ta cudn tron hinh chit nhat d6 sao cho c6
mot cip canh dbi dinh vao nhau d€ tao thanh mét hinh tru khong ddy. Biét chiéu cao hinh tru bang dudng
kinh mit ddy. Tinh thé tich khdi tru tuong tng.

@ . B) 27 @ 3m. @ 4r.

Cdu 16. Mot hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang 50 cm va c6 chiéu cao la 50 cm. Mot doan thang c6 chiéu
dai 100 cm va c6 hai diu miit ndm trén hai dudng tron ddy. Tinh khoang cach d tit dudng thang d6 dén
truc cua hinh tru.

(A)d =50 cm. (B) d = 50/3 cm. (©)d =25cm. (D) d =25v/3 cm.

CaAu 17. Mot hinh tru c6 hai ddy 1a hinh tron (O;r) va (0';r). Khoang céch giita hai ddy 1a 00’ = rv/3.
Mot hinh nén ¢6 dinh O’ va ¢6 ddy 1a hinh trinh (O;r). Goi Sy 1a dién tich xung quanh ctia hinh tru va S,

N PN , 2 N s , 2 A S
la dién tich xung quanh cua hinh non. Tinh ti sO S_l
2

Si 2 S| S S
ad SN 2L — 23 oo, Lo VB
@Sz NG 82 V3 ©Sz ®52 V3
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Cdu 18. Cho hinh lap phuong c6 canh bing 40 cm va mot hinh tru c6 hai ddy
12 hai hinh tron ndi tiép hai mit dbi dién hinh 1ap phuong. Goi S;, S» lan lugt 12
dién tich toan phan ctia hinh 14p phuong va dién tich toan phan cda hinh tru. Tinh
S =51 +5> (cm?).

(A) S = 4(2400 + 7). B) S = 2400(4 + 7).

(C) S =2400(4 +3m). (D) S = 4(2400+ 37).

Cau 19. Cho hinh ling tru ding c6 ddy 1a tam gidc v6i do dai canh ddy 1an ludt 5 cm, 13 cm, 12 cm.

Mot hinh tru c6 chiéu cao bang 8 cm ngoai tiép ling tru da cho c6 thé tich bang bao nhiéu?

(A)386m cm?. 3147 cm’. (©)507m cm?. (D) 3387 cm?.

Cdu 20. Cho ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai B, canh AC = 2a+/2 va
AA’ = h. Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép khdi ling tru da cho.

@ V =2nra’h. V = wa’h. @ V= gﬂ:azh. @ V= %nazh.

C@u 21. Cho hinh nén ¢ d6 dai dudng kinh ddy 1 2R, do dai dudng sinh 1a Rv/17. A
Mot hinh tru c6 chiéu cao va duong kinh ddy déu bang 2R va 1dng nhau véi hinh @
no6n (hinh vé). Tinh thé tich V) ctia phan khéi tru khong giao nhau véi khéi nén.

AV = 17—27rR3. vozgnm

©Vy = 15—27tR3. @V():%nR3.
Cdu 22. Trong céc khéi tru ¢6 cung dién tich toan phan 1a 67. Tim ban kinh ddy cda khbi tru c6 thé

tich 16n nhét.
1 1
R=1. R=—. R=—. R =3.
@ 3 © 7 ®)

Cdu 23. Ngudi ta can dd mot 6ng cdng thodt nuée hinh tru véi chiéu cao 2 m, do day thanh éng 1a 10

cm. Pudng kinh dng 13 50 cm. Tinh lugng bé tong can dung dé 1am ra 6ng thoat nude do.

(A) 0,187 m?. (B) 0,045 m’. (©0,57 m*. (D) 0,087 m’.

CAu 24. Cho hinh try ¢6 hai ddy 1a hai hinh tron (0) va (0’), chiéu
cao 2R va ban kinh ddy R. Mot mit phang (&) di qua trung diém ctia
00’ va tao véi 00’ mot géc 30°. Hoi () cat dudng tron ddy theo mot
day cung c6 do dai bang bao nhiéu?

@ 2R\V2 ®) 4R
V3 33

2R 2R

7 3
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Cdu 25. Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang chiéu cao cta hinh tru.
Mot hinh vudng ABCD canh a va c¢6 hai canh AB va CD 1an lugt 1a cac
day cung cua hai dudng tron day, con canh BC va AD khong phai la

dudng sinh ctia hinh tru. Thé tich khéi tru trén bing

613 613
@Y DR

25
© 2v/107a’ ®) 2v/107a’
5 ' 25
Cdu 26. Cho hinh tru ¢6 hai ddy 1a hai hinh tron tdm O va tim O, ban kinh U4

déy bang chiéu cao va bang 4 cm. Goi A va B’ 1an luot 14 hai diém trén dudng h )

tron ddy tdim O va tam O’ sao cho AB' = 4v/3 cm. Tinh thé tich khbi tit dién E E

AB'0OO'. |
@33—20m3. 2cm3. /"_"ilrl‘_‘_::l‘—ie
@8 cm’. @32 cm’. w

Cdu 27. bé 1am mdt chiéc cbc bang thity tinh dang hinh tru véi ddy coc day @

1,5 cm, thanh xung quanh cdc day 0,2 cm va c6 thé tich that 1a 4807 cm? thi

ngudi ta can it nhit bao nhiéu cm? thiy tinh?

(A)80,167. (B) 85,667.
©75.661. D) 70,161. b

Cdu 28. Miit tién ctia mot ngdi biét thu c6 8 cy cot hinh tru tron, tit cd déu c6 chiéu cao 4,2m. Trong
s6 cédc cay d6 c6 hai cay cot trude dai sanh duong kinh bing 40 cm, sdu cdy cot con lai phan bd déu hai
bén dai sanh va ching déu c6 duong kinh 26cm. Chii nha thué nhan cong dé€ son cic cdy cot bang mot
loai son gi4 dd, biét gia thué 12 380000/ 1m? (k& ca vat liéu son va thi cong). Héi ngudi chli nha phai chi

tra it nhat bao nhiéu tién dé€ son hét cic ciy cot nha dé (don vi dong)? (ldy 7 = 3,14159)

(A) 15642000. 12521000. (C) 10400000. (D) 11833000.

Cau 29. Cho hinh tru c¢6 ddy 1a hai dudng tron tam O va O’, ban kinh ddy bang chiéu cao va bing 2a.
Trén dudng tron ddy c6 tam O iy diém A, trén dudng tron tim O’ iy diém B. Pit o 1a géc gilta AB va
ddy. Tinh tan o khi thé tich khéi tif dién OO’AB dat gid tri 16n nhat.

@tana:%. tana:%. @tan(le. @tana:\/i.
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Cdu 30. Cit mot khdi tru cao 18 cm bdi mot mit phang, ta dugc khdi hinh Q
duéi day. Biét riang thiét dién 1a mot elip, khoang cach tir diém thudc thiét dién JEREE

gan ddy nhit va diém thudc thiét dién xa mit ddy nhat 1an luot 12 8 cm va 14

cm. Tinh ti s thé tich ctia hai khéi dugc chia ra (khéi nhd chia khéi 16n). ‘ 14
2 1 cm
H. 5 STTTT T T
s 7  J
11 11
— HET—
PAP AN THAM KHAO

1. DJ[2. DJ[3. Al]l4 BJ5 DJ6. Cll7. A8 A
[11. D |[12. A |[13. A |[14. A ][15. B |[16. C |[17. D |[18. B |[19. D |[20. A |
121. B |[22. A |[23. D |[24. A ][25. D |[26. A |[27. C |[28. D

BE:® BAITAP TU LUYEN 2

Céu 1 (Pé Tham Khdo 2020 Lén 2).
Dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 do dai dudng sinh va ban kinh ddy r bing
1
(A 4nrl. mrl. © . (D) 27rl.
Cdu 2 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Cho hinh tru ¢6 ban kinh day R = 8 va do dai duong sinh [ = 3. Dién

tich xung quanh ctia hinh tru da cho bang:

(A)24r. 1927. (C)487. (D) 647

Dién tich xung quanh cta hinh tru Sy, = 27rl = 487

Cdu 3 (Ma 103 - 2020 Lan 1). Cho hinh tru ¢6 ban kinh day » = 5 va d6 dai dudng sinh [ = 3. Dién

tich xung quanh ctia hinh tru da cho bing

(A) 157. 257. (©)30x. (D) 757

Cdu 4 (Ma 104 - 2020 Lan 1). Cho hinh tru ¢6 ban 4 va do dai duong sinh [ = 3. Dién tich xung

quanh ctia hinh tru di cho bing

(A) 427, 1477 (©) 497 (D)21x.

Cdu 5. (Ma 105 2017) Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bing 507 va do dai dudng sinh bing

duong kinh ctiia dutng tron day. Tinh ban kinh r cia duong tron day.

@r:5\/ﬁ. r:5. @rZS\/zﬁ. @r:¥.

Cdu 6. (Chuyén Lam Son Thanh Héa 2019) Cho khéi tru (7') c6 ban kinh day R = 1, thé tich V = 5.

Tinh dién tich toan phan cta hinh tru tuong ing
(A)S =127 B)S=11r. (©s=10x. (D) s=17r.

Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590 €3 https://fb.com/toanthayhoangblue




186 2. MAT TRU - KHOI TRU

Cdu 7. (THPT Lé Quy Don bién Bién 2019) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru biét hinh tru c6
béan kinh ddy 12 a va dudng cao 1 av/3.

@ 27ma?. ma. @ a*/3. @ 27ma*+/3.

Cau 8. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Dinh 2019) Mot hinh tru c¢6 dién tich xung quanh bing 47a” va
ban kinh day la a. Tinh d6 dai dudng cao cua hinh tru dé.

@ a. @ 2a. @ 3a. @ 4a.

Céu 9. (Pong Thidp - 2018) Hinh tru c¢é ban kinh ddy bing a va chiéu cao bing av/3. Khi d6 dién tich
toan phan cta hinh tru bang

@2ra® (V3-1). B rd®(1+V3). (©) na®V/3. @) 27a* (1+V3).
Cau 10. (Chuyén Hung Vuong - Gia Lai - 2018) M6t hinh tru c6 ban kinh ddy » = Scm, chiéu cao
h = 7cm. Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru.

70 35

@S:357r(cm2). S:707t (sz). @S:?n(cmz). @S:?n(cmz).
Cdu 11. (Chuyén PH Vinh - 2018) Cat mot hinh tru bi”lng mot mat phfmg qua truc clia nd, ta dudc thiét
dién 1a mot hinh vudng canh 2a. Dién tich xung quanh ctia hinh tru biang

@ 2ma’. 87a’. @ 4ra’. @ 167a>.

Cdu 12. (THPT Kién An - Hai Phong - 2018) Tinh dién tich xung quanh ctia mot hinh tru c6 chiéu cao
20m, chu vi day bang Sm.

(A) 50m?. 507rm?. (C) 100rm?. (D) 100m?.

Cadu 13. (THPT Thuin Thanh - Bic Ninh - 2018) Cho hinh tru c¢6 dién tich xung quang bang 87a’ va
ban kinh ddy bang a. Do dai dudng sinh cta hinh tru bing:

@ 4a. B) 8a. @ 2a. @ 6a.

Cdu 14. (Chuyén Bién Hoa - Ha Nam - 2018) Tinh dién tich toan phan ctia hinh tru c6 ban kinh ddy a
va dudng cao av/3.

@2ra® (V3-1). B 7a*V3. ©na® (V3+1). @) 27a* (V3+1).
Cdu 15. (Xuan Trudng - Nam Dinh - 2018) Mot hinh tru c6 ban kinh ddy a, c¢6 thiét dién qua truc 12
mot hinh vudng. Tinh theo a dién tich xung quanh cua hinh tru.

@ na’. 2ma’. @ 3ma’. @ 4ra’.

Cau 16. (Hong Quang - Hii Duong - 2018) Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 12 mot hinh vuéng, dién
tich mdi mit ddy bang S = 97 (cmz). Tinh dién tich xung quanh hinh tru dé.

@ Syg =367 (sz). Sy =187 (cmz). @ Syg =121 (cmz). @ Syg =91 (cmz).
Cdu 17. (Kim Lién - Ha Nbi - 2018) Cho hinh tru c¢6 dién tich xung quanh bang 167a? va do dai dudng

sinh bang 2a. Tinh ban kinh r ctia dung tron day ctia hinh tru di cho.
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@r:4a. B) r = 6a. @r:47r. @r:8a.

Cdu 18. (Ma 102 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru ¢é ban kinh ddy bang r = 5 va chiu cao & = 3. Thé tich

ctia khdi tru da cho bing

(A) 5. B) 30. (C)25n. (D) 757.
Cdu 19. (Ma 103 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru c6 ban kinh r = 3va chiéu caok = 4. Thé tich khéi tru da
cho bing

(A) 4. 127. (©) 36 (D) 24r.
Cdu 20. (Ma 101 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh ddy r = 4 va chiéu cao i = 3. Thé tich clia
khéi tru da cho bang

(A) 48. B) 4. (©) 16m. (D) 247.
Cdu 21. (Ma 104 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh ddy » = 3 va chiéu cao & = 5. Thé tich clia
khdi tru da cho bing

(A)457. B) 5. (©) 157 (D) 307
Cdu 22. (Ma 103 2018) Thé tich ctia khdi tru tron xoay c6 ban kinh dy r va chiéu cao 4 bang

4 1

A §7rr2h. mr2h. © §m»zh. (D) 2xrh.
Cdéu 23. (Ma 123 2017) Tinh thé tich V ctia khéi tru ¢6 ban kinh r = 4 va chiéu cao h = 4v/2.

AV =32r. V = 64v/27. (©V =128 D)V =32V2x.
Cdu 24. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Dinh 2019) Thé tich khdi tru c6 ban kinh ddy r = a va chiéu
cao h = a/2 bing

na’\/2

@ 47ra3\/§. 7ra3\/§. @ 21ad. @ 3

Cdu 25. (Chuyén Lé Quy Don Dién Bién 2019) Thiét dién qua truc cia mdt hinh tru 12 mot hinh vudng

c6 canh bang 2a. Tinh theo a thé tich khéi tru dé.
2
@ na’. 2ma’. @ dra’. @ gnaz’.
Cdu 26. (Chuyén Bac Giang 2019) Cho hinh tru c¢6 dién tich toan phan 1a 47 va c6 thiét dién cat bdi

miit phang qua truc 12 hinh vudng. Tinh thé tich khéi tru?
@ Ve, /6, niil ) 476
12 9 9 9
Cdau 27. (Ma 102 - 2020 Lan 2) Cat hinh tru () bdi mot mit phang qua truc ctia né, ta dugc thiét dién

12 mot hinh vudng canh bing 1. Dién tich xung quanh ctia (T) bing.
T T
CdAu 28. (Ma 103 - 2020 Lan 2) Cat hinh tru (T) bdi mit phiang qua truc ctia né, ta dugc thiét dién 1a

mot hinh vudng canh bing 3. Dién tich xung quanh ctia (T') bing

o B) 187. (©)9r. 97”.

4
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Cau 29. (Mi 101 - 2020 Lan 2) Cit hinh try (7') bi mot mit phang qua truc ctia n6 ta dudc thiét dién

12 mot hinh vudng canh bing 7. Dién tich xung quanh ctia (T') bang
497 491

Cau 30. (Mi 104 - 2020 Lan 2) Cat hinh tru (7') bdi mot mit phang qua truc ctia n6, ta dugc thiét dién

12 mot hinh vudng canh bing 5. Dién tich xung quanh ctia (') bang
257 257w
= 257 (©) 50 o

Céu 31 (Ma 103 - 2019). Cho hinh tru c¢6 chiéu cao bing 3+/2. Cit hinh tru da cho bdi mit phing
song song vdi truc va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu dudc ¢ dién tich bing 12+/2. Dién

tich xung quanh cta hinh tru da cho bang

(A) 6v/107. 6+/347. (C)3/10x. (D) 3+/34.

Céu 32 (Ma 101 - 2019). Cho hinh tru ¢6 chiéu cao biang 5v/3. Cét hinh tru da cho bdi mit phéng
song song Vvéi truc va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu dudc c6 dién tich bang 30. Dién tich

xung quanh ctia hinh tru da cho bang

(A) 10v/37. 5v/39. (C)20+/3x. (D) 10/397.

Cau 33. (THPT Lé Quy Don Dién Bién 2019) Mot hinh tru tron xoay c6 hai ddy 1a hai dudng tron
(O,R) va (O',R). Biét ring ton tai diy cung AB clia dudng tron (O, R)sao cho tam gidc O'AB déu va goéc
gilta hai mit phang (O’AB) va mit phang chiia dudng tron (O,R) bang 60°. Tinh dién tich xung quanh
cua hinh tru da cho.

(A) 4nR2. 2V/37R2. © 3\7—ﬁnk2. (D) ﬁnlﬂ.

Cdu 34. (Chuyén Nguyén Binh Khiém - Quang Nam - 2020) Cho hinh tru ¢6 ban kinh day bing R va
\ + 3R . . R
chiéu cao bang > Mat phang () song song véi truc cua hinh tru va cach truc mot khoang bang 5

Dién tich thiét dién ctia hinh tru cat béi mit phang () la:
@ 3V2R? 3v/3R? © 2v/3R? ®) 2v/2R?
2 2 3 3
Cdu 35. (S& Binh Phudc - 2020) Mot hinh tru ¢6 dién tich xung quanh 1a 47, thiét dién qua truc 13 mot

hinh vuéng. Mot mit phang (o) song song véi truc, cit hinh tru theo thiét dién ABB'A’, biét mot canh
ctia thiét dién 1a mot day ciia dudng tron ddy ctia hinh tru va cing mot cung 120°. Dién tich cta thiét
dién ABB'A’ bing

A)2v3. 2V2. (©3v2. D) V3.

Cdu 36. (Lién trudng Nghé An - 2020) Mot soi day (khong co gian) dudc quan dbi xiing diing 10 vong
2 X 2 PN

quanh mot ong tru tron déu c6 ban kinh R = %cm(Nhu hinh v€) Biét rang sgi day dai5SOcm. Hay tinh dién

tich xung quanh ctia dng tru do.

(A) 80cm?. 100cm?. (C) 60cm?. (D) 120cm?.
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Cdu 37. (THPT Nguyén Viét Xuan - 2020) Mot cdi mii bang vai ctia nha ao thuat véi kich thudc nhu
hinh vé. Hay tinh tdng dién tich vai can c6 d€ lam nén cai mi d6 (khong tinh vién, mép, phan thita).
(A) 750,257 (cm?). 756,257 (em?).  (C)7007 (cm?). (D) 7007 (cm?).

Cdu 38. (Hai Hau - Nam Pinh - 2020) Mot khéi tru c6 ban kinh ddy r = 2a. O, O’ 1an ludt 1a tim dudng
a

N ~ a v 2 2y N ~ 15 4 N N . . -2
tron day. Mot mat phang song song véi truc va cach truc , cat dudng tron (O’) tai hai di€ém A, B.

3
<A s £ Ao,z [N ™ a A N N 2 N v
Biét thé tich ctia khdi ti dién OO’AB bang . D0 dai duong cao cua hinh tru bang

@ a. 6a. ) @ 3a. @ 2a.

Cadu 39. (bé Tham Khao 2020 Lan 2) Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cat hinh tru da

cho bdi mdt mat phﬁng song song vdi truc va cach truc mot khoang bﬁng 3a, thiét dién thu dudc 1a mot
hinh vudng. Thé tich ctia khdi tru dudc gi6i han bdi hinh tru da cho bang

(A)216md’. 1507a°. (C)54nd>. (D) 10873
Cau 40. (Dé Tham Khao 2019) Mot khdi do choi gom hai khéi tru (H;), (H,) xép chdng 1én nhau, 1an

. 1

lugt c6 ban kinh day va chiéu cao tuong ung la ry, k1,7, hy thdéa man ry = Erl ,hy = 2h; (tham khao hinh
vé). Biét rang thé tich clia toan bo khbi dd choi bing 30cm?, thé tich khéi tru (H;) bing

(A) 24cm?. 15cm3. (C) 20cm?. (D) 10cm?.
Cdu 41. (Chuyén Luong Vin Ty - Ninh Binh - 2020) Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 8a. Biét hai diém
A,Clan lugt ndm trén hai ddy thda AC = 10a, khoang cich giita ACva truc clia hinh tru bing 4a. Thé tich

cia khdi tru da cho la
(A) 1287d°. 320ma’. (C) 80ma’. (D) 2007a>.

Cdu 42. (S Ha Noi 2019) Hoéi néu ting chiéu cao ctia khdi tru 1én 2 1an, ban kinh ctia n6 1én 3 1an thi
thé tich ctia khdi tru méi sé ting bao nhiéu lan so véi khdi tru ban dau?

(A) 36. B) 6. (©)18. D) 12.
Cdu 43. (Chuyén DPHSPHN - 2018) Can déo thanh gb hinh hop c6 ddy 1a hinh vudng thanh hinh tru c6
cung chiéu cao. Ti 1é thé tich gb can phai déo di it nhét (tinh gan ding) 1a

(A)30%. B) 50%. (©)21%. D) 11%.
CaAu 44. Mot khéi gb hinh tru c6 dusng kinh 0,5m va chiéu cao 1 (m). Ngudi ta da cat khoi gd, phan

con lai nhu hinh vé bén c6 thé tich1a V. Tinh V.

® 3% (m). ® 7 (m'). © 3 (m). ©) 7 (m).
CaAu 45. (S6 Hung Yén - 2020) Cho hinh tru ¢6 0,0’ 1a tAm hai ddy. Xét hinh chtt nhat ABCD ¢6 A, B
cung thude (0) va C,D cung thudc (0') sao cho AB = a+/3, BC = 2a dong thdi (ABCD) tao v6i mit
phang ddy hinh tru géc 60°. Thé tich khbi tru bang
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@ 77:(13\/§. 7m39\/§ © 77,'613;’\/§ @ 27ra3\/§.

CAu 46. (S6 Ha Tinh - 2020) Cho khéi tru c6 hai déy 1a (0) va (0’). AB,CD lan lugt 1 hai dudng kinh
ctia (0) va (0'), géc giita AB va CD bing 30°, AB = 6. Thé tich khéi td dién ABCD bang 30. Thé tich
khéi tru da cho bing

(A) 1807 907. (©)30x. (D) 457.

Cdu 47. (Ly Nhan Tong - Bac Ninh - 2020) Tit mot tim ton hinh chit nhat kich thuée 50cmx240cm,
ngudi ta lam cac thung dung nudc hinh tru c6 chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh
hoa dudi ddy): e Cach 1: GO tAm ton ban dau thanh mit xung quanh ctia thung.

e Céch 2: Cat tAm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, r6i gd mdi tim d6 thanh mit xung quanh ctia
mot thung.

Ki hiéu V| 1a thé tich clia thang go dudc theo cach 1 va V; 1a tdng thé tich cla hai thung go dudc theo

cach 2. Tinh ti s6 ﬁ
%)

@E:L E:%. @ﬁzz. @E:4.

%3 %3 Vs V2
Cdu 48. (Tién Du - Bic Ninh - 2020) Cho hinh tru c6 hai ddy la hinh tron tam O va O’, chiéu cao

h = av/3. Mit phing di qua tim O va tao véi 00’ mdt goc 30°, cit hai dudng tron tim O va O’ tai bon
diém 12 b6n dinh ctia mot hinh thang ¢ ddy 16n gip d6i ddy nhd va dién tich bing 3a?. Thé tich ctia khbi
tru dudc gidi han bdi hinh tru da cho bang

® VA © Ve D

Cau 49. (S3 Quang Ninh 2019) Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 12 hinh vudng, dién tich xung quanh

bing 367a?. Tinh thé tich V ctia ling tru luc gidc déu ndi tiép hinh tru.

(A)27V3d°. 24\3a°. (C)36v/3d°. (D) 81v/3a>.
Cau 50. (Chuyén KHTN 2019) Cho hinh tru (T') chiéu cao bing 2a, hai dudng tron ddy ctia (7') c6 tim
lan luct 1a O va Oy, ban kinh bang a. Trén dudng tron ddy tam O 14y diém A, trén dudng tron ddy tim O,
14y diém B sao cho AB = v/5a. Thé tich khéi ti diénOO;AB bing

» Y oY oY
—HET—
PAP AN THAM KHAO
1. D[22 D|[3. c|l4. All5. D|l[e. A][7. D][8. B|[9. D J10. B |
[11. ¢ |[12. D |[13. A |[14. D ][15. D |[16. A |[17. A ][18. D |[19. C |[20. A |
[21. A ][22. B |[23. B |[24. B ][25. B |[26. D |[27. A ][28. C |[29. C ||30. B |
131. A ||32. C |[33. D |[34. B |[35. A |[36. D |[37. B |[38. C |[39. D ||40. C |
141. D ||42. C |[43. C |[44. C ]|45. A |[46. B ||47. C ||48. B |[49. D ||50. C |
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;3. MAT CAU - KHOI CAU

LY THUYET CAN NHO

€ Coéng thirc tinh dién tich, thé tich khéi cau

Cho mit cau tim O va ban kinh R. Khi d6:
® Dién tich mit ciu S = 47R?

. A 4
@ Thé tich khdi cau V = gatR:"

@ Vi tri tudng d6i cia mat phang v&i mat cau

Xét mit cau (S) c6 tam 7, ban kinh R va mit phang (o). Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia diém 7 1én

miit phang (o). Khi d6 IH = d(I, (x)).
™ Néu d(/,(a)) > R thi (&) va (S) khong c6 diém

chung.
& Néud(I,(a)) = R thi (&) va (S) tiép xtic nhau tai H.

& Néu d(I,(a)) < R thi (o) cat mit cau (S) theo thiét
dién la mot duong tron (hinh bén).
@ H 1a tAm dudng tron giao tuyén.

@ HM 1a ban kinh dudng tron giao tuyén véi
HM? = IM? — [H? hay | r* = R*> —d? |

@ Mat cau ngoai tiép, nodi tiép da dién

AR .-
, S

’
a

Mt cau ngoai tiép da dién 1a mit cau di qua tit ca Miit cau ndi tiep da dién 1a mit cau tiép xiic

A

dinh cua da dién do. vGi tat ca cac mat cua da dién do.
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) CAC DANG TOAN THUONG GAP

Bi Dang 3.18. Xac dinh cac yéu té co ban clia mat cau, khéi cau

Cong thifc can nhd:

4
@ S=4nR? @ V:§7rR3

(¢’ Vi du 1 (M3 102- 2021- Lan 2). Thé tich ctia khdi cAu ban kinh 2a bing

@ gmf. 33—27ra3. @3271’613. gﬂ:(f.

(¢’ Vi du 2 (M3 104- 2021- Lan 2). Thé tich cda khdi ciu ban kinh 4a béng:

22—671113. 647ma’. @ gﬂ:ag’. @ 63—471'513.

(¢ Vi du 3 (Chuyén Ha Long-Quang Ninh-2021). Cho mit cau c6 dién tich 1a 367. Thé tich
ctia khoi cAu dugc gii han bdi mit cau da cho bing

(A)27r. 1087. (©)8ln. (D) 367.

(¢ Vi du 4 (Dé Tham Khao 2020 Lan 2). Cho mit ciu c6 ban kinh . Dién tich ctia mit cau
da cho bang

32777 8. (© 16m. (D) 4.
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(¢ Vidu 5 (Ma 102 - 2020 Lan 2). Cho mit cau c6 ban kinh r = 5. Dién tich mit cAu da cho
bang

(A)257. ®B) y. (©) 1007 @.

(¢ Vidu 6 (Ma 103 - 2020 Lan 2). Cho mit cau c6 ban kinh r = 4. Dién tich clia mit cau da
cho bing

@ 167. 64r. 64_7r @

(¢ Vi du 7 (Ma 104 - 2020 Lan 2). Cho mit cau ban kinh r = 5. Dién tich ctia mit cau da

cho bang
¥~ 257. @. (D) 1007..

(¢ Vi du 8 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Cho khdi cau c6 béan kinh r = 4. Thé tich cta khdi ciu

da cho bang:
@. 64T, 647”. (D) 2567.
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(¢ Vi du 9 (M3 103 - 2020 Lan 1). Cho khdi cau c6 ban kinh r = 2. Thé tich cta khbi cau

da cho bang
(A) 167 ®) 21 (©)32n. ST,

3

(¢ Vi du 10 (Ma 104 - 2020 Lan 1). Cho khdi cau c6 ban kinh r = 2. Thé tich ctia khéi cau
bing

2T 167. (©)32n. ST,

(¢' Vi du 11. Thé tich V cta khdi cau ban kinh 6¢cm 12
AV =2167(cm?). vV =2887(cm®). (C)V=432x(cm’). D)V =864rm(cm?).

(" Vi du 12. Mot mat cau dudng kinh bang 6 cm. Khi d6 mit ciu c6 dién tich 1a

@ 367 cm?. 1447 cm?. @ 97 cm?. @ 127 cm?.
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(¢ Vi du 13. Mit cau (S) c6 dién tich bang 207, thé tich khdi ciu (S) bang

@ 207;\/5. 207v/5. 207 ) 4nV5.

(¢ Vi du 14. Cho mit cau () c6 ban kinh Ry, mit cau (S,) c6 ban kinh Ry = 2R;. Tinh ti sb
dién tich ctia mit cau (S,) va (Sy).

%, B)3. (©)4. D)2.

(¢ Vi du 15. Cho mot hinh nén (1) sinh bdi tam gidc déu canh a khi quay quanh mot dudng

cao. Mot khéi cau c6 thé tich bang thé tich khéi nén (1) thi c6 ban kinh bing

@23 @22 ©a DH

4

(" Vi du 16. Tu mot khoi dit sét hinh tru c6 chiéu cao bang 36 cm va dudng tron ddy cé dudng
kinh bing 24 cm, ban Toan mudn ché tao khéi dat d6 thanh nhiéu khdi cau va chiing c6 cuing ban

kinh 6 cm. Héi ban Toan c6 thé 1am ra dudc t6i da bao nhiéu khdi cau nhu thé?

(A) 108. B) 54. (©)72. (D) 18.
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B Dang 3.19. Vi tri tuong dbi cha mat phang véi mat cau

(¢’ Vi du 1 (S& Vinh Phiic-2021). Cho mit cau (S) va mit phang (P), biét khoang cach tu
tAm clia mit cau (S) dén mit phang (P) bang a. Mit phang (P) cit mit cu (S) theo giao tuyén 1a

dudng tron ¢ chu vi 2v/37a. Dién tich mit ciu (S) bing bao nhiéu?

(A) 127a?. 16ma?. (C) 4na?. (D) 87a?.

(£ Vi du 2. Cho dudng thang A va mit cau (S) khong c6 diém chung. C6 bao nhiéu mit phang
chita dudng thing A va tiép xic véi mit cu (S)?
@ Khong c6 mit phang nao. ‘3 Vo s6.

(¢ Vi du 3. Mit ciu (S) ban kinh bang 5 ¢6 tim J cach mit phang (P) mdt khoang bing 3 thi
giao tuyén ctia (S) va (P) 1a mot dudng tron c6 chu vi bing bao nhiéu?

(A) 872, 47, (©) 167 (D) 8.

(¢ Vi du 4. Cit mit cau (S) bang mot mit phang cach tim mot khoang bang 4 cm dugc thiét

dién 12 mét hinh tron ¢ dién tich 97 cm?. Tinh thé tich khéi cau (S).

2 2 2
—5?())71: cm’. 520% cm’. % cm’. —5030” cm’.
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(&' Vi du 5. Mit ciu tim O bdn kinh R = 17 dm. Mit phing (P) cit mit cAu sao cho giao tuyén
di qua ba diém A, B, C ma AB = 18 dm, BC = 24 dm, CA = 30 dm. Tinh khoéang cédch tit O dén
(P).

(A)7 dm. 8 dm. (©) 14 dm, (D) 16 dm,

(" Vi du 6. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B va AB = a/3. Canh bén

SA = a vudng géc véi day. Tinh ban kinh mit cAu tim A tiép xic véi mit phang (SBC).

@%- a. @a\/i. @a\/g.

Bi Dang 3.20. Mt cau ngoai tiép hinh da dién

(¢ Vi du 1 (Chuyén Lé Hong Phong-TPHCM-2021). Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bing
5 va chiéu cao bang 12. Tinh ban kinh mit ciu ngoai ti€p hinh nén.

@R:%. R:%. @R:%. @R:E.

24

(¢’ Vi du 2. (Chuyén DH Vinh - 2021) Cho hinh ldng tru ding ABC-A’B'C’' ¢c6 AB = AA’ = 2a,
AC = a,BAC = 120°. Bén kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép A - BCC'B’ bing

@Y™ & GREL OREE

3 10
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(" Vi du 3. (THPTPTNK Co s6 2- TP.HCM-2021) Pudng kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh lap
phuong ¢ canh av/3 bing

@3(1. a\/g. ©6a. Z%a.

(¢’ Vi du 4. (THPTNguyén Tat Thanh-Ha Noi-2021) Thé tich khdi ciu ngoai tiép hinh lap
phuong canh a la

3 3 3
@v==. V:\/ia. @V:\/ia. @V:§a3.

(£ Vi du 5. Tinh thé tich khbi cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 do dai canh bang /3.

@vz%ﬂ. B)V =9r. ©V =rV6. D)V = 6.

(¢' Vi du 6. Cho tu dién OABC c¢6 OA, OB, OC d6i mot vudng goc nhau va OA = a, OB = 2a,
OC = 3a. Dién tich ctia mit ciu (S) ngoai tiép hinh chép OABC bing

A) 147a?. 12742, (©) 1012 (D) 87a?.
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(" Vi du 7. Mot mit cau (S) ngoai tiép hinh hdp chit nhat ABCD - A’B'C'D’ ¢6 kich thuéc AB =
4a, AD = 5a, AA' = 3a. Mit ciu (S) c6 ban kinh R bing

@staz 2. B) R = 6a. (©R=2aV3. @R:Mﬁ,

2

(¢ Vi du 8. Cho hinh lap phuong c6 canh biang 2. Miit cau tiép xiic véi tit ci cac canh ctia hinh

lap phuong c6 ban kinh la

@2v2. ®) V2. ©1. D) V3.

(¢ Vidu 9.
Cho hinh chdp S.ABC c¢6 SA L (ABC); SA = a; day ABC la tam giac vudng S
tai B, BAC = 60° va AB = g (tham khéo hinh vé bén). Goi (S) 1a mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC. Tim ménh dé sai.

21a? .
(A) Dién tich ctia (S) 1a 3a Tam cua (S) la trung diém SC.
2 . N 2na’
(C) (S) c6 ban kinh ) (D) Thé tich khéi ciu la 20 -
2 3 A C
B

(¢ Vi du 10. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 tit ci cac canh bing a. Thé tich cla khbi

cau ngoai tiép hinh chép da cho bang
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21wa’ 21wa’ 2ra’ V2rad?
@ 6a. 120' @ 3a' @ Za.

(@ Vi du 11. Néu tii dién déu c6 canh bing a thi mit ciu ngoai tiép cia ti dién d6 c6 ban kinh

bing
@%. f © f ®) %

(@ Vi du 12. Cho tii dién ABCD c6 AB | BC; BC L CD;CD | AB,biétAB=5, BC =4,CD = 3.
Bin kinh khéi ciu di qua cic diém A, B,C,D la

@R:@. R:%z. @R:; D)R =>5.

(¢’ Vi du 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a. Canh bén SA vudng
g6c v6i mit day (ABCD) va SA = a. Goi E 1a trung diém clia canh CD. Mit cau di qua bon diém

S, A, B, E c6 ban kinh 1a
@ a\/ﬂ Cl\/ﬂ © a\/ﬂ @ M

8 24 16 16
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(¢’ Vi du 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh 2q, tam gidc SAB vudng
tai S va ndm trong mit phang vudng géc v6i mat phang ddy. Tinh thé tich V ctia khéi ciu ngoai
tiép hinh chép S.ABCD.

@V 4wa’/2 871'a 32 @ 8a3\/_ @V— a2
7 7 = .

(¢ Vi du 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD la hinh vudng canh bing a. Poan thang
SA = av/2 vudng géc véi ddy ABCD. Goi M la trung diém SC, mit phang (o) di qua hai diém A
va M ddng thai song song véi BD cat SB, SD 1an ludt tai E, F. Ban kinh mit cau di qua nam diém
S, A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?

on ®2 ©“2 ®)ava.

(¢' Vi du 16. Cho ling tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng can tai A, AB = a,

géc gitta duong thiang A’B va mit ddy bang 45°. Tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép tif dién

BCC'A’.
a\/3 av/2

@r==~ ®rR==- OLES] @R:@.

(" Vi du 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang vudng tai A va B. Biét SA L (ABCD),
AB = BC = a, AD = 2a, SA = a\/2. Goi E 1a trung diém ctia AD. Tinh ban kinh mit cau di qua
cac diém S, A, B,C, E.
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Bi Dang 3.21. Téng hdp nén, tru, ciu

(€' Vi du 1. Mdt cbc nude hinh tru c6 dudng kinh bang 8 cm, chiéu cao tit ddy bén trong cbc dén
miéng cde bang 16 cm. Gia st miic nudc trong coc cao 10 cm so véi ddy bén trong coe. Ngudi ta
tha mot vién bi hinh cAu ban kinh bang 3 cm vao cbc nudc d6. Hoi mic nuée dang 1én trong coc

so véi ban dau 1a bao nhiéu cm biét rang vién bi ngdp hoan toan trong nudc?

4 9 16 27
§. Z. ?. a.

(¢ Vi du 2.

Mot khdi pha 1& gdm mot hinh cau (H;), ban kinh R va mot hinh nén (Ha)
c6 ban kinh ddy va duong sinh 1an lugt 12 », [ théa man r = é val = 37R xép
chong 1én nhau (hinh vé). Biét tdng dién tich mat cau (H;) va dién tich toan

phan ctia hinh nén (H,) 12 91 cm?. Tinh dién tich ctia khéi cau (H).
26 104
@ 5 cm?. 64 cm?. @ 16 cm?. @ = cm?. ‘
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203
(¢ Vi du 3.
Mot chiéc cbe hinh tru c6 chiéu cao bang dudng kinh qua béng ban. Ngudi ta 0
dit qua bong 1én chiéc cdc thiy phan & ngoai clia qua béng 6 chiéu cao bang % o 7_’_55___‘_\_\_\;
5 5 R PSP, S
chiéu cao cua nd. Goi V1, V> lan lugt la the tich cua qua bong va chiéc coc. Khi
do?
(A) 27V, = 8V;. (B)3V) =2V;.
(©) 16V, =9V, D)9V, = 8Vx. ~_
(£’ Vi du 4. Cho khdi cAu tim O va ban kinh R. Xét hai mit phang (P),(Q) thay d&i song song
v6i nhau c6 khoang cach 1a R va ciing ct khdi cau theo thiét dién 1a hai hinh tron. Tong dién tich
ctia hai hinh tron ndy c6 gid tri 16n nhét 1a
N %nRz. TR?. © %nRz. (D) %TCRZ.
(¢ Vi du 5.
Thé tich 16n nhit ctia khéi tru noi tiép hinh ciu c6 ban kinh R bing
@ BEV3. B
3 27
@ 47rR3\/§. ®) 87rR3\/§.
9 9
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BAI TAP TU LUYEN
Cdu 1 (Ma 101 2018). Dién tich ctia mit cau ban kinh R bang:

(A) R, gnRz. (C)2nR2. (D) 47R2.
Cau 2 (THPT Thiéu Hoa - Thanh Hoa 2019).

Cho miit cau c6 dién tich bang 167a>. Khi d6, ban kinh mit cau bang

@ 2\/§a. \/Qa. @ 2a. @ a_\/z.
Cau 3 (Chuyén Phsp Ha NGi 2019).
Dién tich mit cau ban kinh 2a 14

@A) 4na’. 167>, ©) 1642, @)

Cau 4 (THPT Nghia Hung Nam Dinh - 2019).

Dién tich cia mot mit cau bang 167 (cmz). Ban kinh cta mit cau dé 1a.
@ 8cm. B) 2cm. @ 4em. @ 6cm.
Cau 5. (Binh Phudc 2019) Tinh dién tich mit cau / khi biét chu vi dudng tron 16n clia né bing 47

A)S =327 B) S = 167 (C) S = 64. (D) S = 8x.

Cdu 6. (Trudng THPT Thing Long 2019) Mot mit cau c6 dién tich xung quanh 1a 7 thi ¢6 béan kinh
bing

3 1
®% V3. ©1 on
CAu 7. (THPT C4m Binh 2019) Dién tich mit ciu c6 dudng kinh bing 2a 1a

’ ’ 4ma’ )
@167ra. 7ra. @ 3 @47ra.

2

- s S . 8w
Cau 8. (Chuyén Lé Hong Phong-Nam DPinh- 2019) Cho mit cau c6 dién tich bang a

. Ban kinh mat

ciu bang
a\/6 a3 a2 a/6

CAu 9. (Chuyén Lé Quy Don Quang Tri 2019) Qua bong rd size 7 ¢6 dudng kinh 24.5 cm. Tinh dién
tich bé mit qua béng 6 d6 (1am tron két quéa dén chit s6 hang don vi)

(A) 629 cm2. 1886 cm2. (C) 8171 cm2. (D) 7700 cm2.
Cau 10. (SGD Binh Phudc - 2019) Tinh dién tich mit cau / khi biét chu vi dudng tron 16n ctia né biang
4r

A)S =327 B) S = 167 (C) S = 64. (D) S = 8x.
Cdu 11. (Ma 102 2018) Thé tich ctia khdi cau ban kinh R bang

A 27:R3. gnR3. (C)4nR3. (D) 27R3.
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Cdu 12. (P& Tham Khao 2019) Thé tich khdi cau ban kinh a bang:
3 3
4
nTa. 2ma’. @ Jga . @ 4ra’.
Cadu 13. (Lomondx6p - Ha Noi 2019) Thé tich ctia khdi cau 6 ban kinh 1a 1 bang:
T 47
Cau 14. (SP Bdong Nai - 2019) Thé tich khdi cau c6 dudng kinh 24 bing
4 3 3
@ 7;a . 4ra’. ﬂTa. @ 27a’.
Cadu 15. (THPT Pong Son Thanh Héa 2019) Thé tich khdi cAu ban kinh 3cm bing
@ 36m (cm3). 1087 (cm3). @ or (cm3). @ S4rw (cm3).
Cau 16. (THPT Lé Xoay Vinh Phiic 2019) Cho mit cau (S) c6 dién tich 47a® (cm?) Khi d6, thé tich
khéi cau (S) 1a
4na’ na’ 64ma’ 167a’
®ZE (o), T (om), O (). D5 (o).

Cdu 17. (Chuyen Phan Boi Chau Nghé An 2019) Cho mit cau c6 dién tich bang 36ma?. Thé tich khbi

cau la
(A) 187> 127a°. (©)367d°. (D) 97ma’.

Cdu 18. (THPT Dboan Thugng - Hai Duong 2019) Tinh dién tich S cia mit cau va thé tich V ctia khdi
ciu c6 ban kinh bang 3cm.

@ S=736m (cmz) vaV =36n (cm3). B)S=18n (cmz) vaV =1087n (cms).

@S =361 (cmz) vaV =108xn (cm3). @S =18n (cmz) vaV =36rn (cm3).
Cadu 19. (KSCL S& Ha Nam - 2019) Thé tich cta khdi cau ban kinh 3ala

(A) 4nad’. 127a’. (C)36ma?. (D) 367a>.
Cdu 20. (THPT Phan Boi Chau - Nghé An - 2019) Cho mit ciu c6 dién tich bang 36wa?. Thé tich khbi
cau la

(A) 187>, 127a’. (©)36ma’. (D) 97’
CaAu 21. (Mi 123 2017) Tim ban kinhR mit cau ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c6 canh bing 2a

@R:\/ga. R:a. @100. @R:2\/§a.

CdAu 22. (Ma 110 2017) Cho miit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh 14p phuong canh a. Ménh dé nao

dudi day ding?
@a:@. a:@. @azZR. @azZ\/gR.

Cau 23. (Chuyén Pai Hoc Vinh 2019) Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢c6 AB=a,AD = AA’ =

2a. Dién tich ctia mit cAu ngoai tiép ctia hinh hop chit nhat da cho bang
) 3mwa® 91a? )
@ Oma“. 1 @ 1 @ 3ma“.
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Cdu 24. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Dinh 2019) Thé tich khéi ciu ngoai tiép hinh hop chit nhat c6
ba kich thudc 1, 2, 3 1a

@A) 361 ® 97” @7”;/ﬁ. %”.
Cdu 25. (THPT Hoang Hoa Tham Hung Yén 2019) Thé tich khéi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong canh
3cm la

@ 277;\/5 cm3. 97t2\/§ cm3. ©9n\/§ cm3. @ 277;\/5 cm3.

Cdu 26. (Chuyén Nguyén Trai Hai Duong 2019) Dién tich mit cau ngoai tiép khbi hop chit nhat c6
kich thudc a, av/3, 2a 1a

(A) 842. 4ma?. (©) 1672 (D) 87a>.
Cdu 27. (THPT Hoang Hoa Tham - Hung Yén 2019) Thé tich khoi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong

canh bing 3cm la:

@ 272\/§7rcm3. 97r2\/§cm3 . @ 97v/3cm?, @ 27§/§7rcm3.

Cdu 28. (Chuyén Nguyén Hué- 2019) Tinh dudng kinh mit cau ngoai tiép hinh 1ap phuong cé canh
bﬁng a3
3
@ 3a. av/3. @ 6a. Ea'
Cau 29. Tinh thé tich V cau khdi cau noi tiép hinh 14p phuong canh a.

3 3 3 3
@v="2 ®v="" ©v="" v =""

Cadu 30. Cho khbi cau tiép xiic v6i tit ci cac mit ciia mot hinh 1ap phuong. Goi Vi; V5 1an ludt 1a thé

A x ) V)
tich ctia khoi cau va khoi 1ap phuong do. Tinh k = 71

2
2 2
Q=" B k=", ©k=". @k:M.
3 6 3 3
Cau 31. Tinh thé tich ctia khdi ciu ndi tiép hinh 1ap phuong c6 canh bing 1.
T T T 2
B T ©F 3

CaAu 32. Cho mdt hinh tron c6 ban kinh bing 1 quay quanh mét truc di qua tim hinh tron ta dugc mot

khoéi cau. Dién tich mit cau dé 1a
4

@ 2. B) 4x. @ TT. @ 37
CAu 33. Cho khdi cau c6 thé tich V = 47a’(a > 0). Tinh theo a ban kinh R ctia khéi cau.

@R:a. R:a\3/§. ©R:a\3/4_1. @R:ae/i.
Cdu 34. Thé tich khdi cau c6 dién tich mit ngoai bang 367 1a

T T

(A) 9. B) 367. @5. @5.
Cdu 35. Mot mit cau c6 dién tich bang 167, Ban kinh ctia mit ciu d6 bang

(A) 4. B) 2. (©)4. D)2.

€3 https://fb.com/toanthayhoangblue Gido vién: Hoang Blue - 0931.568.590




Chuyén d& 2. NON - TRU - CAU 207

Cau 36. Thé tich ctia khbi ciu ndi tiép hinh 1ap phuong ¢ canh bing av/2 1a
@ 24 nv2a na’ ma
6 3 3 6
Cau 37. Cho khéi cau c6 thé tich biang 367a’. Dién tich ctia mit ciu da cho bing

(A) 36ma?. 12742, (©) 124%. (D) 3642

Cdu 38. Cho hai diém phan biét A, B. Tim tap hop tAm clia cic miit cau di qua hai diém A, B.

@Mét phing trung truc ctia doan thang AB.

Puong thang di qua A va vudng géc véi AB.
(C)Pudng tron dudng kinh AB.

(D) Chi ¢6 mot tam duy nhit d6 1a trung diém ciia AB.

Cau 39. Mot cdi bon gom hai nita hinh cau dudng kinh 18dm va mot hinh tru c6 chiéu cao 36dm (nhu
hinh vé&). Tinh thé tich V ctia cdi bon do.

@A)V = 9216mdm’. V= 10347rdm3. ©vV= ;%rdm% D)V = 38887dm’.

Cadu 40. Cho qua dia cau c6 do dai dudng kinh tuyén 30° Dong 1a 40rcm. D6 dai dudng xich dao 1a

@ 407+/3 cm. (B) 407 cm. @ 807;[ cm. @ 807 cm.

Cau 41. Cho A 1a diém nidm trén mit cau (S) tim O, c¢6 ban kinh R = 6 cm. 1, K 13 2 diém trén doan

OA sao cho OI = IK = KA. Cac mit phang (o), (B) 1an lugt qua I, K cling vudng géc v6i OA va cat mit

N , N N 2 2 s s 2 A r
cau () theo cac duong tron c6 ban kinh ry, rp. Tinh ti sO L
)

r1_3\/m rn_ 4 r1_3\/ﬁ rn_ 5
@rz_ 4 rz_\/ﬁ' ©r2_ 5 7 ®r2_3\/1_0'

CAu 42. Ngudi ta tha mot vién bi dang hinh ciu v6i ban kinh nhd hon 4,5 cm vao mot ™\
chiéc coc hinh tru dang chiia nuéc thi vién bi dé tiép xiic v6i ddy cdc va tiép xiic véi miit [
nu6e sau khi dang (tham khao thém hinh vé bén). Biét ring ban kinh ctia phan trong ddy f[-s=--<:-7

coc bang 5,4 cm va chiéu cao cia muc nudc ban dau trong coc bang 4,5 cm. Tinh ban |/ |

kinh ctia vién bi? AN
@ 4,2 cm. 3,6 cm. @ 2,7 cm. @ 2,6 cm.

Cdu 43. Mot hop béng ban hinh tru c6 ban kinh R, chifa dude 5 qua béng sao cho cic qua béng tiép

xtic v6i thanh hop theo mot dudng tron va tiép xtic v6i nhau. Qua trén cling va dudi cung tiép xtc véi hai

nap hop. Tinh phan thé tich ctia khbi tru ma thé tich ctia cic qua béng ban khong chiém chd.

3 3
@A) 57, ® ©o. ) 0K

3

Cdu 44. Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh ling tru tam gidc déu c6 tit ca cac canh bang a la

2 3 2
®7% ® " © 7. ®

9
Cdu 45. Cho khbi chép tam gidc S.ABC c6 SA =3, SB =4, SC =5 va SA,SB, SC doi mot vudng goc.

Khbi cau ngoai tiép ti dién S.ABC c6 thé tich 1a
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@ 125V273 125V2n © 1000v/27 ®) 1000273
3 ' 3 3 ' 3 ’
Cdu 46. Mt ciu ngoai tiép hinh chép tif gidc déu c6 tit ca cac canh bang 2a thi ¢6 ban kinh 1a
3 a3
X ava. ®ay2. ©%. on

C@u 47. Cho ling tru ding ABC.A’B'C' ¢6 AB = AC = a,BC = a+/3. Canh bén AA’ = 2a. Ban kinh
mit cAu ngoai tiép ti dién AB'C'C bing
A a. B) aV/5. (©)aV3. D) av/2.
Cdu 48. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = AA’ = 2a. Dién tich clia mit cau
ngoai tiép hinh hdp chit nhat da cho bing
2 9ma’ ) 31ma?
@97ta. 1 ©37ta. @ 1

C@u 49. Cho ling try diing ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1a tam gidgc ABC vudng can tai A, AB = a, AA’ = a\/3.

Tinh ban kinh R ctia mit cAu di qua tt ca cc dinh cta ling tru theo a.
5 2
@R:%. R:g. (©R=2a. @R:“\Z/_.

Cdu 50. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a, cac canh bén hop véi ddy goc 30°.

Haiy tinh thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

32V3a’ T 324’7 8a3w 32a’n
O L CE

27 27

BANG DAP AN

1. DJ[2. c|[3. B4 BJ5. BJ6. c|l7. DJ[8. All9. B |[10. B |

[11. B |[12. ¢ J[13. ¢ |[14. A ][15. A |[16. A |[17. C |[18. A |[19. D |[20. C |

121. A |[22. B |[23. A |[24. C ][25. A |[26. D |[27. A ][28. A |[29. A |[30. B |

131. C ||32. B |[33. B |[34. B |[35. D |[36. B ||37. A |[38. A |[39. D ||40. C |

[41. B |[42. C |[43. D |[44. A ][45. B ||46. A |[47. D |[48. A |[49. A |[50. D |
—HET—
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