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Két néi tri thire véi cude sdng

AL
TRUNG TAM LUYEN THI 12 CAU CUOI BE MINH HOA
VIET STAR ON THI THPT QG NAM 2022

7= CAU 39 DE MINH HOA

C6 bao nhiéu s6 nguyén x théa man (4% — 5.2772 4+ 64) /2 — log(4z) > 07

(A) 22. 25. (©)2s. (D) 24.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 39

Tap nghiém clia bat phuong trinh (47 — 65 - 2% + 64) 1/4 — logs(z 4+ 3) < 0 ¢6 tat c& bao nhiéu s6
nguyén duong?

(A)7. 8. (©10. (D) Vo sb.

(A)9. ®) 4. (©)s. o (D) 6.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

(A) 15. B) 14.

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén z thoéa man (9° — 10 - 32 +81) /4 — log, x > 07

(©13. (D) 12.

Bét phuong trinh (2® — 92) In(z + 5) > 0 ¢6 bao nhiéu nghiém nguyén?

(A) 4. ®) 7.

(©)s.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

(A) 14. (B) 13.

A

S6 nghiém nguyeén ctia bat phuong trinh (2“”2 — 45”) [logy(z 4+ 14) — 4] <0 1a

(©)12. (D) 15.

® Loi gidi.

nguyén phan biét?

(A) 65021. 65024.

C6 bao nhieu gia tri cia m dé bat phuong trinh (3“”2_“” — 9) (2””2 — m) < 0 ¢6 ding 5 nghiém

(D) 65023.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia x thod man [log, (2 + 1) — log,(z + 31)] (32 — 2*71) > 07

A) 27. 25. (C)26. (D) 28.
@ Loi gidi.

C6 bao nhiéu gia tri nguyen duong ctia tham s6 m dé tap nghiém ctia bat phuong trinh
(3””*2 - \/5) (3* — 2m) < 0 chita khong qua 10 s6 nguyén?

(A)9844. 0843, (C)9842. (D) 9841.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

(A) 10. (B) 15.

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén x théa man [2 — logs (22 — 122 + 36)] /2 — logs x < 0?

(©)20. (D) 25.

® Loi gidi.

C6 bao nhiéu s6 nguyén x théa man [log, (z? — 8z + 20) — 3] /2 — log 5z > 07?

(A)17. 18.

(©19. (D) 20.

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 f(x) = In(az® + br) c6 do thi (C), biét tiép tuyén tai diém c6 hoanh do bang 2 clia
S 2 4
do thi (C') ¢6 phuong trinh y = =T +1n20. Tinh f(1).

(A) f(1) = In 10. F(1) =1In11. (©) f(1) = In20. (D) f(1) = In22.

_ 9ln(223—3224+100—m
y = 2

C6 bao nhiéu sé6 nguyén duong m dé ham s6 xadc dinh trén khoang

(0; +00)?
(A) 98. 99. () 100. (D) 101.
o Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

Bat phuong trinh log ! (20 — V& +2022) + 1 < 0 ¢6 tat ca bao nhiéu nghiém nguyen?

(A) 2022. 2002.

(C) 400. (D) 324.

 Loi gidi.

Bat phuong trinh (log  — 6logy  + 5)4/2% — 512 < 0 ¢6 tat cd bao nhiéu nghiém nguyen?

(A) 235. 234.

(C) 240. (D) 241.

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

(A) 56. 50.

. 1 —4
Bat phuong trinh e

(A) 9900.

log?z — 3log x + 2

9009.

A

(D) 49.

< 0 c6 tat ca bao nhiéu nghiém nguyen?

(C)9909. (D) 9990.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

(A)1++2. ® 2- V2.

A

Cho céc 6 thuc x,y duong thoa man log,y(2z + y) = log,, © = log, y. Tinh L

y
©v2-1. D)2+ V2.

 Loi gidi.

=D

x3 + 2%y + 3y?
o3 —xy? + 9y

. 3
Cho cac so thuc z,y duong thoa man logs, <4x——y> = logysz = logssy. Tinh T =

2

29 19 27 17
- ® 35 5 5
® Loi giai




Két néi tri thirc véi cude séng

(A) 26. 27.

1007

(A)91. B) 99.

A

Bét phuong trinh (2% —17-2%+16) [5 + logs (x + 4)] > 0 c6 tat ca bao nhiéu nghiém nguyéen?

Bét phuong trinh (377 — 1) [2 +log (z2 — 25)} < 0 c6 tat ca bao nhiéu nghiém nguyén nhé hon

(©)9s. (D) Vo sb.

o Li gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

A
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

7= CAU 40 DE MINH HOA

(Dé minh hoa 2022) Cho ham s6 y = (r) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 2 +00
f(x) + 0 — 0 +
1 400
f(@) / \ /
—00 -9

3. ®) 4. ©)s. D)s.

©® PHUGNG PHAP GIAI CAU 40

a) DANG TOAN: Day la dang toén xac dinh nghiém, bién luan s6 nghiem phwong trinh khi biét
bang bién thién hoac do thi ham so.

b) HUONG GIAL
® Budc 1: Tit phuong trinh f (f(z)) = 0, ta xac dinh dugce cédc nghiem u ctia phuong trinh

7' () = 0.
® Budc 2: Dya vao bang bién thién y = f(x) = gia tri clia f(z) = z; (u6c lugng cac gia tri).

® Buéc 3: Xac dinh tiép s6 giao diém ctia phuong trinh f(z) = z;. Két luan s6 giao diém
(s6 nghiém) ctia phuong trinh da cho.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 40

& Dang 1. Su tuong giao biét do thi ham f(z) - loai khéng c6 tham s6 m]

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 d6 thi nhu sau

|

S6 nghiém thyc phan bigt clia phuong trinh f/ (f(z)) =0 la

A)s. ®) 4. (©)s. D)s.

® Loi giai
Cho ham s6 y = f(x) la ham s6 bac ba c6 do thi nhu hinh vé bén y
du6i. S6 nghiém ctia phuong trinh f/(f(z)) =0 la 2¢------ .
(A 3. B 4. (©)s. D)s. |
0 3 | @
-

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688



Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh sau

(A4, ® 5. ©s. D).

S6 nghiém thyc phan biét clia phuong trinh log 5(z — 1) - f'(f(z)) = 0 1a

A)3. B 4. (©)s. Ds.
D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé. Héi y
phuong trinh |f (|22 — 2z|)| = 1 ¢6 tat cad bao nhiéu nghiem? 3
Ao. 7. ©s. Ds. | |
2] N\
/ -10 \/ 2
_____ Sin

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham cap 2 trén R va c6 do thi f/(z) 1a dudng cong trong hinh vé
bén.
)

Dat g(z) = f (f'(z) — 1). Goi S la tap nghiém ctia phuong trinh ¢'(z) = 0. S6 phan ti ciia tap S

(A)10 . ®)9. (©)6. D)s.

® Loi gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



y Két néi tri thire véi cude sdng

Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R va c¢6 do thi nhu hinh vé. Dat y
g(z) = f(f(z)). Héi phuong trinh ¢'(z) = 0 c6 may nghiem thuc
phan biét?

(A) 14. (B) 10. (©)s. D) 12. .

 Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688



Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Phuong trinh f(f(x) —1) =0
c6 tat ca bao nhiéu thuc phan biet?
Y

& Dang 2. Su tuong giao biét doé thi ham f(z) - Loai c6 tham s m

| ©cau9

Cho ham s6 f(x) thoéa man f (—;) <0; £(0)=3; f(1) =0; f(2) > 3. Ham y

s6 y = f(z) lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh ben. Véi m € (0;3) s
nghiém thyc ctia phuong trinh f (22 — 3) = m; (m 1a tham s6 thuc), 1a

A)s. B 4. ©s. D) 5.

® L3i gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu dudng cong nhu hinh duéi day. y

Tim tat ca cac gid tri thic clia tham s6 m dé phuong trinh | f(z)] = m \

¢6 6 nghiem phan biet. —1
(A)—4<m<-3. B 0<m<3.

©m> 4. (D)3 <m < 4.

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A

| ©CauTlJ

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh y
vé. C6 bao nhiéu s6 nguyén m dé phuong trinh
f (223 — 62 +2) = m c6 6 nghiem phan biet thuoc
doan [—1;2]?

A1, ® o. ©2. D) 3.

Cho ham s6 bac ba y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. C6 tat ca bao y
nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh f (23 — 322 +m) +
3 = 0 ¢6 nghiém thuoc doan [—1;2]?

A7, 8. ©10. D) 5.

® Loi gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két ndi tri thire véi cude séng

AL

& Dang 3. Su tuong giao biét dé thi ham f(z) - Loai ¢6 chita ham lugng

giac

=D

0 ¢6 bao nhiéu nghiém thudc doan [0; 2|7

A 2. 5. (©)4.

Cho ham 86 f(z) ¢6 do thi nhu hinh bén. Phuong trinh f(f(cosx)—1) = y

D)s.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc tréen R va c¢6 do thi nhu hinh vé. Goi y
S la tap hop tat cd cac gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh I3

f(sinz) = 3sinx + m c6 nghiem thuoc khoang (0; 7). Tong céc phan tit
clia S bang

(A) —9. —10. (©) —s. (D) —5.

B\
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Két ndi tri thire véi cude séng

AL

& Dang 4. Su tuong giao biét bang bién thién ham sé f(z) - Loai khong

cO tham so m

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thien nhu sau

T —00 —2

1

/() +

0 +

f(z)

/4\

4
RN
4 —00

S6 nghiem thyc phan biét ctia phuong trinh f/ (f(z)) =0 1a

(A)9. 10.

(©)s.

 Loi gidi.

VK, B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T | —00 1 2 +00
f'(x) + 0 - 0
5 1
f(2) / \ /

S6 nghiém thuoc doan [—3; 3] ctia phuong trinh 2f (22 —2z) +1 =0 la

A) 2. ® 3.

(©)4. (D) 5.

® Loi gidi.

—00 -1 2 +00
+ 0 = 0 +
1 \ +00
—00 -5
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y Két néi tri thire véi cude sdng

y J 4
(D)s6.

S6 nghiém thye phan biét ctia phuong trinh f/(f(z) — 1) =0 la
d.

M) 3. B 4. ©

® Loi gidi.

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau
T |—o00 =2 3 +00
f'(x) 0 - 0

+
) 1
f ) / \ , /
OO 2

S6 nghiém thuoc niia khodng (—oo; 2020] ctia phuong trinh 2f (f(2z — 1)) +3 =0 la

A)s. ® 2. (©)4. D)s.

~—

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau:
T |—o00 =1l 0 2 +00
f(x) — 0 + 0 — 0 +

f(w)+oo\3/1\1/+oo

S6 nghiem duong ctia phuong trinh 2f (f(z — 1)) +3 =0 la

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

AL
(©)4. (D)5.

® Loi gidi.

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T

—0

—1 0 % +00

f'(z)

o + 0 - 0 +

/()

+oo\3/1\1/+oo

(A)1.

®) 2.

S6 nghiem duong ctia phuong trinh 2f (Va2 —2z) —5=01a

(©)4. (D) 5.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau

r |—oo =1l 1 400
f(x) - 0 + 0 —
+00 0
] SN .
—4 —00

S6 nghiem thyc phan biét clia phuong trinh f2(x) + 4f(x) = 0 1a

(A) 2. B 3.

(©)4.

 Loi gidi.

Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau

T | —00 =7 0 2 +00
f'(x) - 0 + 0 - 0 +
+o0 3 +00
I N
—4 —4

S6 nghiem thyc phan biét clia phuong trinh f/(f(x)) = 0 1a

(A) 12. 13.

(©10. (D) 11.

® Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau
T |—o00 —1 0 1 +00
f(x) i 0 — 0 + 0 —

| SN N

S6 nghiém thyc phan biet ctia phuong trinh f (f%(z)) —4 =0 la

A3 ®)s. ©r. Do.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

98 —00 —1 0 1 +o00
f’(x) — 0 + 0 = 0 +

f@ +00\1/1\1/%0

S6 nghiém thiyc phan bigt ctia phuong trinh f/(f(z)) =0 1a

(A)6. ® 7. (©)s. Do.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

r |—o00 —1 3 +00
f(x) - 0 + 0 -
+00 )
f(z)
\ ) / \ .

(A 3. B 4.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thien bén dudi

x —00 1 2 +00
f(x) — 0 + 0 o
+00 1
f(z) \ / \
0 —00

S6 nghiém ctia phuong trinh f(f(z)) =0 la

(A) 3. ® 4.

(©)s. D) 6.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau

A

z —00 0 P 400
f(x) + 0 - 0 +
2 +o00
@ N T
—00 -1

S6 nghiém thiyic phan biét ctia phuong trinh f/ (f(x)) = 0 1a

(A 4. B 5.

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau

(©)s3.

T —00 —1 0 1 +00
f'(@) - 06+ 0 - 0 4
+00 -1 +00
f(x) \ / \ /
-9 -2

S6 nghiem thyic phan biét ctia phuong trinh [ (f(z)) = 0 1a

(A)6. B) 8.

©9. D) 7.

® Li gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau

A

T |—o0 —4 —2 0 400
Y — 0 + — 0 +
+00 2 +00
-9 -3
S6 nghiém thyc phan bigt clia phuong trinh f/ (f(z)) =0 la
(A) 8. 7. (©9. (D) s.
® Loi giai
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau
48 —00 -1 3 +00
1 (x) + 0 = 0 +
0 +00
w TNl
—00 -1

S6 nghiem thyc phan biét ctia phuong trinh [ (2f(z))

(A) 6. (B) 4.

Qs
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

® Loi gidi.

& Dang 5. Su tuong giao biét bang bién thién ham s6 f(z) - Loai c6 tham
s6 m

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén [—2;4] va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé.

r | =2 —1

1 4

f'(x) 0

()

0/3\_1/

-0+
1

(A)8. ®) 6.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh f(3cosz+1) = M nghiém?

D)o.

Cho ham ham s6 y = f(z) ¢6 bang bién thien nhu hinh vé duéi

T | —o0 1

5 +o0

f'(z) -0

+ 0 -

_l’_
f(z)

oo\x_g/le\k_OO

biét.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh |f (22 + 1)| = m c¢6 6 nghiém phan

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

(©)s. (D) 190.

 Loi gidi.

Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén R va ¢6 bang bién thién nhu sau

T —o00 —3 -1

f'(x)

/

\H
/

biét?

(A) 10. 5.

Phuong trinh f (|22 — 2| — 3) = m, v6i m 1a tham s6, c6 nhiéu nhat bao nhiéu nghiém thyc phan

(©)12. D)s.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R\ {0} va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé. S6 gia tri nguyen
ctia m dé phuong trinh |f(22 — 3)| — m = 0 c6 ding 2 nghiém phan biét 1a

r | —00 0 1 +00
f'(z) - - 0 +
+00 1 +o0
@ NC | T,
—00

(©)4.

& Loi gidi.

& Dang 6. Su tuong giao biét bang bién thién ham s6 f(z) - C6 chita ham

s6 luong giac

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau
T |—o00 =1l 0 1 +00
f(x) — 0 + 0 — 0 +

y \_2/_1\_2/

S6 nghiém thuoc doan [—; 27| clia phuong trinh 2f(sinx) + 3 = 0 1a

(A) 4. B 6. (©)s. D)s.

 Loi gidi.

Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau
T |—o00 =l 0 1 +00
7(z) -~ 0 _+ 0 - 0 +

y \_2/_1\_2/

S6 nghiém thuoc doan [—; 37| ctia phuong trinh 2f(cosx) + 3 = 0 1a

(A6, 8. (©s. (D) 10.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

A
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Két néi tri thire véi cude sdng

7= CAU 41 DE MINH HOA

A

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham la f'(z) = 122* + 2,Vx € R va f(1) = 3. Biét F(z) 1a nguyén
ham ctia f(z) thda man F(0) = 2, khi d6 F(1) bang

B) 1.

©® PHUGONG PHAP GIAI CAU 41

Day la cau héi ¢ miic van dung vé nguyén ham & tich phan. Dé lam dugc nhitng cau dang nay, hoc
sinh can ndm dudc cac kién thitc co ban vé nguyén ham & tich phan, cidc phuong phap doi bién va
tich phan titng phan.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 41

& Dang 7. Tinh nguyén ham & tich phan sit dung tinh chat vaA nguyén
ham co ban

@ St dung tinh chat ctia nguyén ham & tich phan.

® St dung nguyén ham co ban.

Cho ham s6 f (z) théoa man f' (z) = 622 + 4, Vr € R va f (0) = 3. Biét F (z) 1a nguyén ham cia

f (x) théa man F (1) = 2, khi d6 F (2) bang

37 37 2 2
5 -5 e o
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f (x) ¢6 dao ham f' (x) = 1222 + 62 + 6, Vo € R va f(—1) = —5. Biét ham sb
F (x) la nguyén ham cia f (z) théa man F (1) = —8. Tinh F (—1).

(B) 10.

(A) —10.

(©)-14. (D) s.

o Li gidi.

Cho ham s6 f (x) c6 dao ham [’ (z) = 42® — 22— 1, Vo € R va f (0) = 0. Goi F () 1a mot nguyen

ham ctia f (z) va F' (1) = —1, khi d6 F (2) bang

41 41 21 26
30° 30° 10° 15"
® Loi gidi.

Cho ham s6 y = f (z) c6 dao ham 1a f'(z) = 122% + 18z + 2, Vo € R. Goi F () la nguyén ham
cia f (z) va thoa man f (0) = F (0) = 0. Khi d6 F' (1) bang

(A)5. 5.

(©)2. —2.

® Loi gidi.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Choham s6y = f (x) c6 dao ham 1a f (x) = da3+4x, Vo € Rva f(0) = —1. Khido [ = /f (z)dx
21
bang

4 ® 2 - Do.

15 15

 Loi gidi.

Cho 86 y = f (z) c6 dao ham 1a f' () = 122% + 4, Vo € R va F (x) la mot nguyén ham cta f (z),
f(0) = F (1) = 0. Tinh dién tich hinh phang S gi6i han bdi do thi ham s6 y = F (z) va truc

' 64 116 576 32

. . 1
Cho ham s6 f (z) xéc dinh trén R* c6 dao ham dén cap hai théa méan f” (z) = ——, f(-1) =0,
T

f()=0,f(2)=0, f(—3) =In3. Gia tri f(—2) bang

(A) 4In2. (B) 2In2. (©)1+2n2. (D) In2.
® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham sb
ham cta f (z
1

A7 —1.

f(z ) ¢6 dao ham 1a f/ (z) = sinz 4 cosz, Yz € R va f (m) = 0. Biét F () 1a nguyeén
) thda man F (2r) = 3, khi d6 F (37) bang

®) 7 +5. (©)3r—1. (D) 37 + 5.

® Li gidi.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham 1a f'(z) = 62% — 2, Vor € R va f(1) = 2. Biét F(z) 1a nguyen
ham ctia f(x) théa man F(0) = 0, khi d6 F(2) béng

A)2. (B) 4. ©s. D)s.

® Loi gidi.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham 1a f'(x) = 122° + 2z, Vo € R va f(—1) = 3. Biét F(z) 1A mot
nguyén ham cta f(z) théa man F(0) = —1, khi d6 F(—1) bang

2 14 1 -3
@g. G _E. o . .

15 5

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

AL

® Loi gidi.

© Débi bién dang 1. Dit u = u(x)...

© D6i bién dang 2. Dit z = u(t)...

& Dang 8. Tinh nguyén ham & tich phan bang phuong phap déi bién

Chu y: Néu /f(:c)dm = F(z) + C thi /f(ax +b)dz = 2F(ax +b)+C, (a #0).

Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham 1a f'(z) = 2sin’x + 1, Vo € R. Biét F(z) 13 nguyén ham cta
f(x) thoa man F(0) = f (0) = 1, khi d6 F (%) biing

Rp(5)-The 55

w2 4+ 47 + 12

4
s m™4+n1+3 T 2+ 7+ 12
- (f)-Zepn
@ 4 16 @ 4 16

® Loi gidi.

Cho ham s6 f (z) xac dinh trén R\ {1} thoa man [’ (z) =
x J—

f(=1) + f(3) bang
(A)2—In2.

B 2+1n2.

va £ (0) =0, f(2) = 2. Khi d6

(©)2. (D)2 +2n2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

(A) —2. B) 2 — 2r.

A

Cho ham 86 y = f (x) c6 dao ham 1a f’ (z) = sinz — 9cos 3z, Vo € R va f (g) = 1. Biét F () la
mot nguyén ham cia f (z) théa man F (0) = 2, khi d6 F (7) bang

2. @ 2+ 2m.

Ham s6 f (z) c6 dao ham lién tuc trén R va f/ (z) = 2e** + 1, Vo € R, f(0) = 2. Biét F (z) la
3 S
nguyen ham cia f (z) théa man F (1) = 5 khi d6 F'(2) bang

et e? et e?
@5—54‘4. 5+5+4.

et e?
©3-7-4

® Loi gidi.

Cho ham s6 f (z) xac dinh tren R\ {1} thod man f’(z) =

ctia biéu thiic f (—3) — 2f (5) bing

2z — 5
r—1

, f(3)=2va f(0)=4. Gia tri
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Két néi tri thire véi cude sdng

6—3In2.

A

(C)—2—6In2. (D) 14.

 Loi gidi.

Cho ham 6 y = f (z)c6 dao ham 1a f' () = 24e*® +¢®, Vo € R va f (1) = 12¢? + e. Biét F (z) 1a
mot nguyén ham clia f (x) théa man F (1) = 6e? + e + 3, khi d6 F (0) béng

(A)9. ®) 10.

(©)11. D) 12.

® Loi gidi.

(A) —e™ +2. e+ 2.

Cho ham s6 y = f (x) ¢6 dao ham 1a f'(x) =sin3z +e %, Ve € R va f (g) = —¢732. Biét F (x)
la nguyén ham cta f (z) théa man F (0) = 3, khi d6 F () béng

@ —e " =2

e ™ — 2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

P=f(-1)+f(3).
(A)P=3+In3.

(B) P =3+ 1nb.

@W+2\/§+48‘

T
16 16

p 1
Cho ham s0 f(x) xac dinh trén R\ {5} théa man f'(z)

A

2

=5 f(0) =1va f(1) = 2. Tinh

(©P=3+Inl5. (D) P=3—-Inl5.

. 1
Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f’ (x) = cos? (:c + %) , Ve € Rva f(0) = Z3 Tinh f (%)

@w—2ﬂ+48
16 ‘

T—v2-38
©O—F%—

® Loi gidi.

Cho ham s6 y = f (z) c6 dao ham [’ (z) = 2e** + e, Vo € R va f(0) = 0. Biét F (z) 1a nguyéen
ham ctia ham s6 f (z) thoa man F (0) = 2022, khi d6 F (1) bang

e? 4035
(:)EZ—FG—F-———.

e? 4037
5 ‘E, E;—ke—%————.

2

5 4037
@e +e+ .

- (D) €2 + e + 2020.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

AL

( & Dang 9. Tich phan timg phan )
@ Cho u 1a ham s6 theo bién z thi du = v'dz.
@ Cac biéu thiic vi phan hay sit dung
@ Tht ti wu tien dat w: Nhat log — nhi da — tam lugng — t¢ mii, thanh phan con lai dit
la do.
y— du = v/dw
Dt T =
! {dv =v'dx v= /dv.
b b
Suyra/udv:u-v—/vduva/u-dv: (uv)|2—/vdu.

Cho hai ham s6 lién tuc f(x) va g(z) c6 nguyen ham lan lugt 1a F(z) va G(x) trén doan [0;2].
2 2
Biét F(0) =0, F(2) =1, G(0) = =2, G(2) =1 va /F( )g(z) dx = 3. Tinh /f
0 0
(A) 3. 0. —2. D) 4.

(AT =12. B I=s. ©1I=-12 D)1=-38.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [0; 7] théa man /sinw - f'(z) de = —1. Tich phan
0

]cosx - f(z) dz bang
0 A1 1. ©o D)2
® Loi giai
1
Cho F(x) = 2% 1A mot nguyén ham ctia f(z)e?*. Tinh I = / f(z) - e*du.
(A)I=1. B I=2 @I:g. D)1I=-1.
o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

Cho F(x)

1 .
) la mot nguyén ham ctia ham so
i

b,cE]R,%téigién).TinhP:a—l—c—b.

(A P=1. ® P=2

A

f(z)

Cho F(z) = (x — 1) - €* 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) - e**. Tinh

2
Izo/f(x

) - e*du.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cr1=o. D1=2

® Loi gidi.

Cho F(x)

_1 N ~ ~ N 2 N X
33 la mot nguyén ham ctia ham so
x

b,cER,%téigién).Tintha-l—c—b.

AP=1. B) P=2
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Két néi tri thire véi cude sdng

/1xf'(x) dz =

@% ® 2.

1
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham cap hai lien tuc trén doan [0;1] théa man /f(:r:) dz
0

1
/fo"(x) dx # 0. Gia tri ctia biéu thic
0

A

f(1)

) e

(©s.

 Loi gidi.

o

3a — 3b+ c.
(AP =2

DPrP=-2
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Két néi tri thirc véi cude séng

E=ED

1

(AT

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham tren [1;e] va f(e) =

( %& Dang 10. Tich phan ham an )
®@ Déi bién
@ Tung phan
® Phuong trinh vi phan co ban

AL

e

1; /ln(x)f’(a:)dx = % Tinh I =/

T

| ©>Causl

1

0 0

2
/f(G:U — 5) dz tuong ting bang
1

(A)5. 1.

1

Cho biét tich phan /f(Z:U + 1)dz = 2 va /f(4:v + 3)dx = 3. Gia tri cia tich phan I =

CH

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 f(z) c6 dao ham lien tuc va xac dinh tréen doan [1;2] vA théa maén

/ flx+1)dz = 3; f(2) = 4. Glatrlcuatlchphanl—/f )dz bang

(A) 2. ® 7.

1

(©-1. D) 1.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham lien tuc va xac dinh tréen doan [0;1] va théa méan
1 1
/x2 - f"(x)dz = 5; f'(1) = 2f(1) 4+ 3. Gia tri ctia tich phan [ = /f(x) dx bing
0
(A)8. ® 1. (©2. (D) 15.

o Li gidi.

0

Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham lien tuc va xac dinh tréen R vd thdéa man he thic

2
r-f(2?+1)—2f(x+1)=2%—2—2v6iVr e R. Giétricﬁa[z/f(x)dxbéng

®- ®1 @t ol

Z.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham lien tuc va xac dinh trén tap R va théa méan hé thiic

2

fBx+1)+2f(4—3z)=21— 6z véi Vz € R. Gi4 tri cﬁa[z/f(x)d:): bang

(A)s. B 12.

1

? (D) 18.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 f(z) c6 dao ham lien tuc va xac dinh tréen R vA théa man he thic
2
22 f (3 4+1)=3f2—a)+x- fl(x+1)=2°—2*+4x —6. Gid tri cha [ = /f(a:)da: bang
1

®2 ®1. ©o .

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



y Két néi tri thire véi cude sdng

A

E=TED

p 1
Cho ham s6 f(x) lién tuc va xac dinh trén R thoa man 2f(x) + 3 f (—) = zg(z) véi Vx € (0;+00).
73
a Va 2 4
Biét ring /g(w) dx = 10. Gia tri ctia tich phan I = / fla) du
7
1 1
(A)1. B 2. (©)s. (D) 11.
® Loi giai
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

(A)1. ~1. ©o. D) 2.

Cho ham s6 f(z) lien tuc théa man [f (z)]° 4+ 3f (z) = z v6i Vo € R. Gia tri ciia tich phan
4

I :O/[f (z)]* dz bing
1—72. -3, (©)s. D) 13—6.

® Loi gidi.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

3
Cho ham s6 f (x) lien tuc va xac dinh trén R va c6 / x - f(sin2x) do = 6. Gié tri ctia tich phan
0

I= /f(sin r) dz bing
0
@ 24m. % @4871’. @ %

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

7= CAU 42 DE MINH HOA

A

Cho khdi chép déu S.ABCD c¢6 AC = 4a, hai mat phang (SAB) va (SCD) vuong géc véi nhau.

Thé tich ctia khéi chép da cho bang

16v2 , 8v2 ,
@ 8v2 ® 22

(C)1643.

@ PHAT TRIEN TUGNG TU CAU 42

Theé tich ctia khoéi chép da cho bing

@ —16;/6a3.

Cho khéi chép déu S.ABCD c6 AC = 4a, goc gitta hai mit phang (SAB) va (SCD) bang 60°.

(C) 1603,
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho khéi chép déu S.ABCD c6 AC = 4a, goc giita hai mat phang (SAB) va (SCD) biang 45°.

Thé tich ctia khoi chop da cho bing
16 (2 — /2 8(2—+2
PCRE P

3 3

(C) 1643,

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

| ©>Caus3

ga?’. \?a?’.

A

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh thanh tam O, AB = a, BC = 2a, ABC = 60°.
Hinh chiéu vuong goc clia dinh S trén mat phang (ABC D) la diém O. Biét hai mat phang (SAB)
va (SCD) vudng géc véi nhau, thé tich clia khéi chop da cho bing

V3 a®
@ ?CL?). 5

® Loi gidi.

| >Caud

4

@ 4a3.

Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 déy ABCD la hinh thoi tam O canh a, BAC = 60°. Biét
hinh chiéu ctia diém A’ léen mat phing (ABCD) la trung diém ctia AD. Géc giita mat phang
(ABB'A") va mat (ABCD) 1a 30°. Thé tich khdi lang tru da cho bang

a3 a®v/3
©16' @8'

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh 2a va SA L (ABCD), hai mat phang
(SBC) va (SDC) tao véi nhau mot géc 60°. Tinh thé tich khoi chop S.ABCD.

3
@ 23

3

© %a?’. D %a?’.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C" ¢c6 A’A = A'B = A'C'. Tam giac ABC' vudng can tai A ¢6 BC = 2a
. Hai mit phing (A’ABB’) va (A’'B'C) vuong géc nhau. Tinh thé tich khoi ling tru da cho.

B V= a*v2.

a’\/2
AV = . .

2

DV = )

a’v/3
©v=-—. -

2

Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh vuong tam O, ¢6 AC = av/2. Biét
C'O 1 (ABCD), hai mit phang (C"AB) va (C'CD) vudng géc véi nhau. Thé tich khoi lang tru

da cho bang

3
(A) 4a3. %.

a3
O3
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABC D la hinh chit nhat tam O c¢6 AB = 2a, AC = 4a
va A’/A = A’'B = A'C. Biét hai mat phing (A’AC) va (DA'C") tao v6i nhau géc 30°. Tinh thé tich

khéi lang tru da cho.

(A) 6v/3a3. 12v/2a3.

(C) 6v/2a°. (D) 12v/3a%.

® Loi gidi.

Cho hinh lang truy ABC.A'B'C’ ¢6 AABC vuong can tai A, AB = a, AA' = AB’ = AC’. Canh
BC' hop véi day géc 60°. Tinh thé tich ctia khéi ling tru ABC.A'B'C'.

@\/?40&. \/3_690,.

oY

6 @\/ﬁa'

2
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = a\/3. Géc gitta B'D va mit phing
(ACC"A") bing 45°. Tinh thé tich khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'.

@) * V6. V3.

@ 6a>.

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Goi M, N la diém thuoc canh SA, AC

AM 2 CN 2

sao cho —— = = . Biét goc gitta hai dudng thang M N va SD bing 60°, thé tich khoi

SA 3 AC 3
chop S.ABC' la

@ a3\/6. a3\/6'

6 18

©LYE

a3v/6
36 @

12

® Loi gidi.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho hinh chép tam gidec déu S.ABC c6 canh bén tao v6i dudng cao mot géc 30°, O la trong tam
clia tam giac ABC. Mot hinh chép déu thi hai O.A’B'C’ ¢6 S 1a tam clia tam giac A'B'C’ va
canh bén ctia hinh chép O.A’B'C’ tao v6i dudng cao mot goc 60° sao cho moi canh bén SA, SB,
SC' lan lugt cit cac canh ben OA’,OB’, OC'. Goi Vi la phan thé tich chung ciia hai khéi S.ABC

va O.A'B'C’, V, 1a thé tich khéi chép S.ABC. Ti sb6 % bing

2
9 1 27 9
i T ot e
D Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hinh chép S.ABC' c¢6 day ABC' la tam giac déu canh 1, biét khoang cach tit A dén (SBC) la

) 1 . . 2
?, tt B dén (SCA) la \i—_of), tt C' dén (SAB) la \2—3_00 va hinh chieu vuong goc H ctia S xuong

day ndm trong tam giac ABC. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

1 1 1
73 % o1 m
® Loi giai
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y Két ndi tri thire véi cude séng

A
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Két néi tri thirc véi cude séng

7= CAU 43 DE MINH HOA

A

Trén tap hgp cac s6 phiic, xét phuong trinh 22 — 2mz + 8m — 12 = 0 (m la tham s6 thuyc). C6
bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh dé cé hai nghiém phan biét z;, 2, thoa méan

|21] = |22|7

(A) 5. ®) 6.

(©)s. D) 4.

o Li gidi.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 43

& Dang 11. Tham s6 m ctia phuong trinh bac hai

Phuong phap giai

Trén tap hop céc s6 phiic, xét phuong trinh 2% + 2 (m + 1) 2 + 12m — 8 = 0 (m 1a tham s6 thuc),
c6 bao nhiéu gia tri nguyen ciia m dé phuong trinh d6 c6 hai nghiém phan biét z;, 2, théa man

|Zl + 1‘ = |252 —+ 1‘7

A7 ®)s.

(©)10. (D) 11.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhieu gia tri thic clia tham s6 m dé phuong trinh 2% — 2z + m? + 9m = 0 c6 nghiém phiic

2o thdéa man |zp| = V107

(A) 2. ® 3.

(D)s6.

Trong tap s6 phiic, cho phuong trinh 22 —2(m + 1) 2z + m? + 3m — 2 = 0, m € R. C6 bao nhiéu
gia tri nguyén ctia m trong doan [—2022; 0] dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét z;, 2z, thda

man |z| = |2|?

(A) 2022.

2023.

D)1.

Cho S 1a tap hop cac s6 nguyen ctia tham s6 m dé phuong trinh 22 — (m —3) z+m? +m =0 c6
hai nghiém phiic z;, 2, thda man |2, + 25| = |21 — 2»|. SO phan tit ciia S 1a

(A) 4. ®) 3.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Cho phuong trinh 222 — 3mz + 2m — 1 = 0 trong dé m 1a tham s6 thire. Tong cac gia tri nguyén
ctia m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém z;, 2o théa man 22 + 22 <5 1a

(A)1. ®) 2.

(©)s.

® Loi gidi.

& Dang 12. Phuong trinh dua vé bac hai

Phuong phap giai

Cho phuong trinh phitc 2% — (11 —4i)z + 5 — 8 = 0. Goi z; VA 25 14 hai nghiém ctia phuong trinh.
Gia tri ctia bidu thic T = |(21 + 3i — 1) (25 + 3i — 1)| bing

(A) \/298. (B) v/205.

(©)V/533. (D) v/391.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho phuong trinh phitc 22 — (3 — 2i)z +4 — i = 0. Goi z; va 25 & hai nghiém ctia phuong trinh.

R . 1 1 .
Phan 4o cta so6 phic T' = -+ - bang
Z1 — 1 Z9 — 1

8 19 8 19
LY 19 5 5

17 17 17 17

Cho phuong trinh bac hai 22 + (5i — 6)z + 3 — 15i = 0. Goi 2; 1a nghiém phiic ctia phuong trinh
va ¢6 phan 4o 16n hon nghiém kia. Gia tri |z;| bang

(A) VTT. V3. (© vl ©@ V5.

® Loi gidi.

Cho phuong trinh bac hai 22 — (7 — 6i)z + 7 — 197 = 0. Goi 2z; 1a nghiém phiic ctia phuong trinh
va ¢6 phan thyc 16n hon nghiém kia. Gia tri |2;| biang

(A) V3. 3V2. © Vs, @ va1.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Cho hai nghiém ctia phuong trinh bac hai 22 +az +b = 0 1an lugt 1a z; = 3 — 20 v 2o = 1 + 44.
Gi4 tri ctia biéu thitc T = |a + 2ib| bing

(A) 2v/37. 471 (©) 4v61. D) 12.

o Li gidi.

Cho phuong trinh bac hai 2% 4+ az 4+ 2a — i = 0, v6i a 1a sd phiic, c6 mot nghiem 1 2, = 2 — bi.
Gia tri cia |a| bang

5, VL. G © 2%

41 41

o Ldi gidi.

& Dang 13. Tim s6 phiic théa man diéu kién cho truéc

Phuong phap giai

. P4 -, ? X . N 1 N . P4 -, . 2
C6 bao nhiéu s6 phiic z théa diéu kien 2° va — 1a hai s0 phic lién hop cua nhau?
z

1. ® 2. ©s. D 4.
® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Trong mat phéng phiic, cho A, B, C, D lan lugt 1a diém bicu dién ctia céc s6 phiic z; = —2 + 1,
2o = 1444, z3 = 5, 24. Biét rang tt giac ABCD noi tiép duong tron, khi d6 sd phic z4 1a

(A) 2y =2 — 2. (B) 24 =4 — 2i.

(D) 2, = 3+ 3i.

Z4:4—Z

Tim s6 phitc z sao cho biéu thitc P = |z — 2|> + |z + 1 —i|?> + |z — 2 — 5i|? dat gia tri nhd nhit,
biét rang s6 phic z thda man diéu kien 2|z — 1 — 2i| = [3i + 1 — 2z|.

@Z:A§1+4}Li'

1 3.
Z:Z_Z_LZ

1 . 1 3.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

C6 bao nhiéu s6 phiic z thoa méan he thic (z 4+ 1)(z — 2+ 1i) = 2+ 3i.

&1 B 2. ©3. D) 4.
® Loi gidi.

Tim s6 phitc 2 sao cho (1 + 2i)z 1a s6 thuan o va |2z — z| = /13.
@z:2+z’h0acz:—2—z’. B z=-2—:.

(©)z = —i. (D) z=-2-2i.
® Li gidi.

& Dang 14. Tinh toan cic yéu t6 ctia s6 phiic (mic van dung)
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Két néi tri thire véi cude sdng

Cho s6 phiic z ¢6 phan thuye 1a s6 nguyén va z thoéa man |z|

s6 phttc w =1 — 2 + 22.

A Jw| = ®) |w| =

A

—2Z = —T74+ 3¢+ z. Tinh moé-dun cta

© |wl = D) |w| =

 Loi gidi.

Cho s6 phic z = a + bi thoa man z — 4 = (i + 1)|z| —

(A) |z] € (6;9). (B) |2| € (4;6).

(32 +4)i. Menh dé nao sau day dung?

©|z|€ 1;4). (D) |2| € (0;1).

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hai sb phitc 21, 2, thda méan |z1| = |21 + 23| = 3 VA |21 — 2| = 3v/3. Gia tri ciia biéu thic
‘(212_2)3 + (2_122)3’ bing
(A) 1458. 324, (©)729. (D) 2196.
® Loi gidi.

1+ 2+ 22
1— 2422

1
A) 2] = V2. ® |2] = 1. ©l2l = v3. Dzl = ==

Cho s6 phiic 2 (khong 1a s6 thyc) thoa man 14 mot s6 thuc. Tim mo-dun cua 2.

® Loi gidi.

. 1 1 1 . N
Cho hai s0 phiic z # 0, w # 0 va z 4+ 2w # 0 théa man — + — = , biét |w| = 1. Ménh de
z w z42w

nao sau day dang?

(A0 < |z| < 1. B)1< |z <2 (©)2< |z <3. (D)3 < |2 < 4.

® Loi gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

AL

Goi A, B, C lan lugt 1a diém biéu dién ctia cac sb6 phic z, iz va 2z. Biét dien tich tam giac ABC
bang 4. Mo-dun s phiic 2z bang

(A) V2. 8. ©2. D) 2v2.

& Dang 15. Bai toan tap hop diém

Céc kién thitc co ban can nam viing nhu sau: Y.
a) So phtic z = a + bi ¢6 phan thuyc 1a a, phan 4o 1a b. L ); W i M{(a;b)
0 !
b) S6 phiic lien hgp Z = a — bi va can nhé6 2 = —1. 5 ;/ %a -
QQ\@. |
—ppeemosssoass + M’ (a; —D)

@ S6 phiic z = a + bi ¢6 diém biéu dién 1a M (a;b). S6 phiic lien hgp Z = a — bi ¢ diém bicu
dién M’(a; —b). Hai diéem M va M’ déi xiing nhau qua truc hoanh Ox.

@ Hai s6 phtic bang nhau khi thiyc bang thyc va 4o bang 4o.
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K&t ndi tri thirc véi cude sbng

.

Mbi lién hé gitta = va y

Két luan tap hop diém M (z;y)

Az + By+C=0

La duong thing
d:Ar+ By+ C = 0.

(z—a)®+ (y —b)* = R
2?2 +y* —2ax —2by +c=0

La duong tron (C') c6 tam I(a;b)
va ban kinh R = va? + 0% —c.

(z—a)>+ (y —b)* < R?
22 +y* —2ar —2by +c <0

La hinh tron (C) c¢6 tam I(a;b)
va ban kinh R = Va?2+b> —c

(duong tron ké ci bén trong).

La nhing diém thudc mién co
hinh vanh khan tao bdi hai dusng
tron dong tam I(a;b) va ban kinh
lan lugt R; va Rs.

La mot Parabol (P) c¢6 dinh
(i)
I\ ——;———|.

2a 4a

La mot Elip ¢6 do dai truc 16n
2a, do dai truc bé 2b va tiéu cir 1a
IFy =2c<2a 2c =2va® —b?,(a>b>0).

R} <(rx—a)’+(y—0)°< R

y = az®+bxr+c, (a+#0)

x? y2_1 MF, +MF, =2a
a2+b2_ ’

Cho z thda |z —i| = |z + 3i|. Tap hop cac diém biéu dién sé phic w = (1 — 2i)z — 1 la dudng
thang c6 dang

A2w+y+7=0. ®2w+y-7=0. ©z+2y—-7=0. Dz+2y+7=0.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho s6 phiic z théa man (Z + 34)(z — 3) 1a s6 thuan do. Tap hgp cac diém biéu dién s6 phic 2 1a

duong tron c6 ban kinh bang

) 3v/2.

(©s.

Cho cac sb phitc z théa |z| = 4. Biét tap hop biéu dién s6 phiic w = (3 + 4i)z + i 1a mot dudng

tron c6 ban kinh bang

(A) 4. ®) s.

(©)20. (D) 22.

 Loi gidi.

tron c6 ban kinh bang

®L

1
3

Cho céc sb phtic thoéa |z| = 4. Tap hop cac diém biéu dién s6 phiic z théa w =

: _; la mot duong

z

) Ji5
O3 @5
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Két néi tri thirc véi cude séng

Xét cac sb6 phitc z théa man |z| = /2. Tap hop diém biéu dién ciia s6 phitc w =

duong tron c6 ban kinh bang

(A) 2v/3. B) 12.

A

341z
1+ 2

N

1a mot

(©)20. (D) 2v/5.

® Loi gidi.
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Két ndi tri thire véi cude séng

7= CAU 44 DE MINH HOA

AL

. , . 1 s S
Goi S la tap hgp tat ca cac so phtc z sao cho so phiic w = —— ¢6 phan thuyc bang 3 Xét cac

2| ==

s6 phiic 21, zp € S théa man |z, — 2| = 2, gié tri 16n nhét ctia P = |z — 5i|> — |2, — 5i|” biing

(A) 16. 20.

©® PHUGNG PHAP GIAI CAU 44

1) Déng thiic mo-dun

a) |mz + nzl|® = m? 21>+ n? 2> + mn (2172 + Z1.20) v6i m,n € R va 2, 2, € C.

2 2
b) |2+ 21| 4 |z 4 2> =2 ’z+zl—£z2 21222 ]vc’iiz,zl,zze(C.
_ |l |21 . Py
c) |z + 2] = ﬁ21 + |—|z2 VOl 21, 29 14 cac sO phiic khac 0.

Z1 Z9
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL
2) Nhing BDT mo-dun hay dung
a) |z 4 z1| + |—2 — 22| > |21 — 22].
z24+20=0
2429 #0
FEeR, k>0 z+2=k(—2— 2)
JkeR, 0<k<l:z4+z=k(z1—2).

21+ 29

Diang thiic xay ra khi va chi khi {

b) ||z 42| — | —2—z|| <o — 2| & |2+ 2]+ |2+ 2] > 2|2+

2429 =0

2420 #0

FEeR k<0:z+2 =k[—2— 2]

dkeR, ke (—o0;0]U[l;400): 2+ 21 =k (21 — 22) .

Diang thiic xay ra khi va chi khi {

3) Tap hop diém biéu dién s6 phiic

a) Trong mit phang phiic, s6 phitc z = x + yi (7,7 € R) dugc biéu dién bing
© Diém M (x;y), ki higu M (2).
@ Véc-to OM = (x;y).
® Véc-to U = (z;y).
b) Biéu dién hinh hoc ctia 2y + 29, 21 — 20, k21 (k € R).
Goi M, « lan lugt biéu dién sb phitc z; va N, T lan lugt bieu dién sb phiic z5. Ta ¢
© OM + ON va ¥ + T bidu dién sb phitc 2, + 2.
@ OM — ON va @ — ¥ bidu dién s6 phiic z; — 2.
@ kOM va k% bidu dién sb phitc kz,.
c) V6i M, A, B lan lugt biéu dién s6 phtic z, 21, 2o thi OM = |2|, AB = |25 — z1|.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 44

& Dang 16. Bai toan min, max véi quy tich 1a dudng tron (Phuong phap
hinh hoc)

Phuong phap giai

@ Tim diém biéu dién cho s6 phiic 2.

@ St dung phuong phap hinh hoc dé tim min, max.

Cho s6 phiic z théa |z — 1 + 4| = 1. Tim gié tri nhé nhat cia P = |2z — 4 + 1| +|—2z + 1 — 54].

(A)4. ®s. © V5. @ v1o.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

2z
z—2

Cho s6 phitc z théa man z =

A

vaT = 2|z —4+ 3i| — |z — 2 — 4i| dat gia tri 16n nhat. Biét

gia tri 16n nhét ctia T bing av/b, a,b € Z va b 1a s6 nguyen té. Tinh a? + b2,

(A) 41. 40.

(©)34. (D) 52.

 Loi gidi.

Cho hai s phtic 2z, w thoa |z — 2+ = |w — 1+ 3i] = 2. Gi4 tri 16n nhét ctia biéu thic P =

|32 — 2w| bang

(A) 10. 15.

©o. D) 11.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

nho6 nhét cla |z;] + |22| bing

@) 2v2. 2

A

Cho hai s6 phiic 21, 2, théa man |z, + 3 — 36| = 2v/2 va |2, — m — (m — 4) i| = V2, m € R. Gi4 tri

D) 3.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Xét cac s6 phiic z va w thod man z (1 —w) = 2 + 2wi. Goi S 1a tap cic s6 phiic z sao cho tap
hop cac diém biéu dién s6 phitc w trén mit phang toa do Ozy la tia Oy. Gia tri 16n nhéat cta
P=|z; —3+i|—|(1+i)ze—4—2i| v6i 2z1; 20 € S &

(A) 2. B 4- V2.

Goi S 1a tap hop tat ca cac sd phiic z sao cho sd phiic w =

©v2. ©2-2

. . 1
¢6 phan thuc bang —. Xét cac
|2| — 2 8

s6 phitc z € S. Gié tri nhé nhit ciia P = |z — 2> + |2 + 2i|* bing

(A) 16. 40 — 16v/2.

(D) 32.

(C)40 + 16v2.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Gia stlt 21, 29 1a hai trong céac s6 phtic thda man (6 — 2) (8 + z) 1a s6 thuan do. Biét rang |21 — 25| =
4, gia tri nhé nhat cla |21 + 32| bang

(A)20 — 4/22. (B)5—v21. (C)20 — 4v/21. (D)5 — v22.
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Két néi tri thire véi cude sdng

(A) S = 2023v/2. S = 2022v/2.

A

Cho 6 phiic 2 théa man dong thsi hai diéu kien |z — 2 4 3i| = 2v/2 va biéu thitc T = |z + 7 + 2i|+
|z — 1 — 6i| dat gia tri 16n nhat. Tinh gia tri biéu thitc S = |2 — (2021 — 20227)|.

(©) S = 2018+/2. (D) S = 2017v/2.

Goi S la tap hop tat ca cac s6 phiic z théoa man |z — 1+ 4| = 2. Xét cac s6 phiic 21, 29 thuoc

(A) 6. B) 12.

(©)s. D)o9.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho sb phitc z théa man |z — 4 — 3i| = /2. Tim gi4 tri 16n nhét clia biéu thic P = |z — 3i|* +
|z —4— i

(A) 24 + 44/10. 36. (C) 24 — 4/10. (D) 24 + 12v/2.
D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

Cho s6 phiic z = a+0bi, (a,b € R) thoa man

z—14+ 3

1—iV3

A

= 1. Tinh gia tri ctia biéu thiic T = 3a—2b

khi bidu thitc P = 2|z —i| + |z — 5 + 3i| dat gia tri nhd nhat.

-3. =2

Cho s6 phitc z thda man |z + z| + |z — z| = |2?|. Gia tri 16n nhat cta biéu thitc P = |z — 5 — 2|

bang bao nhiéu?

(A) V5 +3v2. B v2+53.

(©) V2 +3V5. D) V5 +2V3.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho céc s6 phiic z; = —3i, zp = 4+i vA z thda man |z —i| = 2. Khi biéu thic T = |2 — 21| +2|2 — 2,|
dat gia tri nho nhat thi tong phan thic va phan 4o cla z la

5+ 1013 5— 1013
@ 17 17

14+ 2v13 1—-2+13
Chs SECES =

® Loi gidi.
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Két ndi tri thire véi cude séng

dai s6)
Phuong phap giai

® Tim diém biéu dién cho s6 phiic z.

& Dang 17. Bai toan min, max véi quy tich la dudng tron (Phuong phap

® St dung phuong phap dai s6 dé tim min, max.

AL

Cho hai s6 phtic z1; 29 1a nghiém ctia phuong trinh |z — 1 — 2i| =

1
52—2—42‘ VA |21 — 2] = L.

Tim gia tri 16n nhat ctia P = [iz; + 1> — |izg + 1]°.

(A) V2. ®) 4.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Goi S 1a tap hgp tat ca cac s6 phiic z thoa man |z — 1 + 2i| = 3. Xét cac s6 phiic 21, 29 € S sao cho
|21 — 25| = 1. Goi M, m 1an lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ciia P = |z, + 3|° — |22 + 3[°.

Gi4 tri ctia biéu thiic 2M — 3m bing

(A) —4+/5. 21/5.

(C)20+/5. D)o.

o Li gidi.

Goi S la tap hop tat ca cac sd phiic 2 ¢ R sao cho s6 phiic w =

5 & s6 thue. Xét cac so
z°+

phtic 21, 29 thugc S sao cho |z; — 29| = 2. Gid tri 16n nhat cia T = |z; — 2 — 2z'|2 — |z —2— 2@'|2

bang

(A) 8v/2. 4/2.

(©)16. (D) 6v2.

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

Goi S 1a tap hop tat ca cac sb phiic 2z sao cho s6 phiic w =

A

. o1 .
- ¢0 phan ao bang —. Xét cac so
z— |z| 8

phtic 21,z € S théa man |z, — 25| = 2, gia tri 16n nhit ctia P = |z — 7i|> — |2, — 74| béng

(A) 16. 28.

(©)14. (D) 56.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Goi S 1a tap hop cac s6 phitc w = (3 4 41) 2z + (1 + i)” sao cho |Z| = 1. Xét cac s6 phitc z;, 2z, € S
théa man |z — 25| = 2, gié tri 16n nhit cia P = |z; — i|> — |2 — i|° bing

(A) 4. B 5.

©2. (D) 2v2.

® Loi gidi.

Cho s6 phiic z théa man diéu kién |z — 1| = 4/2. Tim gia tri 16n nhat ctia biéu thitc T = |z + | +

|z —2—1].

@maxT=8\/§. maXT:4.

@maxTzZ\/ﬁ. @maxTzS.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho sb phitic z théa man |z| = 2. Gi4 tri 16n nhét clia biéu thic P = |2 + 2| + 3|1 — z| bing

(A)9. 3v/11.

(©)av1L. (D) 2v/11.

 Loi gidi.

Xét hai s6 phiic 21, 2, thay doi théa man |z; — 2| = |21 + 22 — 1 — 2i| = 4. Goi M, m lan lugt 1a
gi tri 16n nhat va gia tri nhé nhat clia bidu thic |z1]* + |2|°. Gia tri ctia biéu thic M +m 1a

(A) 8v/5. —37.

(©) 4v5. (D) 37.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

Goi S la tap hgp tat cad cac s6 phic w

A

22 — 5 + i sao cho s6 phiic z thoéa méin

(2 —3+1)(z—3—1) = 36. Xét cac s6 phitc wy, wy € S théa man |w; — we| = 2. Gid tri 16n

nhat ctia P = |wy — 5i|° — |wy — 54| bing

(A) 20. 44/37.

(©7V/13. (D) 5v/17.

Cho hai s6 phtic 2; va zp théa man z; + 2o = 3 + 44 va |21 — 25| = 2, tim gi4 tri 16n nhat cta

A= |2 + [zl

A 2v/29. V2.

© V. D) v28.
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Két ndi tri thire véi cude séng

AL

Cho 21,2 la hai s6 phitc théa man |iz — 1 44| = 2 va |2; — 25| = V2. Gi4 tri 16n nhét cia biéu
thic P = |z; + 2o + 1 + 2| ¢6 dang a + Vb. Khi d6 a® + b c6 gia tri 1a

(A) 18. 15.

hinh hoc)
Phuong phap giai

® Tim diém biéu dién cho s6 phiic z.

& Dang 18. Bai toan min, max véi quy tich 1a dusng thang (Phuong phap

® St dung phuong phép hinh hoc dé tim min, max.

(©19. D) 17.

Cho s6 phiic z = z + iy (z,y € R) thda man |2% + 1| = |(z +4)(z + 2)|. Khi 2z ¢6 mo-dun nh6 nhat

hay tinh gia tri clia bicu thic P = 22 + 2.

6 4
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hai s6 phitc 21,2, théa man |z —3 — 2i| = [Z— 1|, |21 — 22| = 2v/2. S6 phtic w théa man
|w — 2 — 4i] = 1. Gia tri nhd nhat clia biéu thitc P = |23 — 2 — 3i| + |21 — w| béng

(A)VI7-1. ® 4 (©) V2. @) V10
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho hai s6 phtic 21, 29 thdéa méan |27 + 5| = 5, |22 + 1 — 3i| = |22 — 3 — 6i|. Gia tri nho nhat cia

|Zl — 252| 1a
3 7
5 7

1 5
©§' 2

® Loi gidi.

Cho céc sb phtic 21, 29, 2 thdéa man |z; —4 — 5i] = |25 — 1| = 1 va

% + 4i| = |z — 8 + 4i|. Tinh

M = |z — 25| khi P = |z — 21| + |z — 22| dat gi4 tri nho nhat.

As. VAL

(©)2v5. D) s.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

® Loi gidi.

dai s6)
Phuong phap giai

@ Tim diém biéu dién cho s phic z.

\

%& Dang 19. Bai toan min, max véi quy tich 1a dudng thing (Phuong phap

@ St dung phuong phap dai s6 dé tim min, max.

| ©>Cau2s

Cho sb phtic z théa man

+5 .
Fap = =1
2

691
2727

AP B) P=-1.

3
49
z+2+ 1

. Biét biéu thic Q = |z — 2 — 4i| + |2 — 4 — 6]

dat gia tri nho nhat tai 2 = a + bi, (a,b € R). Tinh P = a — 4b.

911

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho cac s6 phtic z; v 29 thoa man céc diéu kién |z; —i| = |27 — 1+ 4| va |29 — 1| = |29 + 2¢|. Tim
gia tri nhé nhat clia bidu thitc P = |23 — 25| + |21 — 3| + |22 — 3|?

®) Pun — 22

@Pmin:4\/§- T

(D) P.; :4_\/§

@Pmin:4\/§- 5

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho z1, 22 1a hai trong cdc s6 phiic z théa méan diéu kien |z — 1 — 2i| = |z — 3 + 2|, dong thoi
|21 — 25| = /5. Tim gi4 tri nhé nhét ctia bidu thiic H = |w — 2| +|w — 2|, trong d6 w = 1+3i.

14v/5 3/85
® == 5

V1165 V1105
© DR

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Xét cac s6 phiic z théa man |z + 3 — 24| + |z — 3 + 4| = 3v/5. Goi M, m lan lugt 14 hai gid tri 16n
nhat va gid tri nhé nhat ctia biéu thitc P = |2 + 2| + |z — 1 — 3i|. Tim M, m.

(A M = 17T+ 5:m = 3v2.
(©)M =26+ 25, m = 3V2.

(B) M = V26 +2v5;m = V2.
DM =VIT+V5Em=13.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

& Dang 20. Bai toan min, max véi quy tich 1a dudng tron, dudng thing
(Phuong phap hinh hoc)

Phuong phap giai

®@ Tim diém biéu dién cho s6 phiic 2, 2o.

@ St dung phuong phap hinh hoc dé tim min, max.

Cho hai s6 phiic z1; 29 thod méan |z; — 1 —3i| =1 va |20+ 1 — 4| = |22 — 5 + ¢|]. Gi& tri nh6 nhat
clia biéu thitc P = |z, — 1 —i| + |20 — 21| bing
2v/5 2v/5 285 24/85
®2° ® 22, G @51
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

Cho hai s6 phiic z, 2/ théa man |z — 2+ 3i| = 2 va

ctia biéu thitc P = |2’ + 1 + 3i| + |z — 2’| bing

(A)5v5 — 2. B V10 +2.

A

2 —2+1i| = |2/ + 2 — 5i|]. Gia tri nhé nhat

(©)3v10-2. (D) v/35 — 2.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho 2 s6 phitc 2, w théa man |z 4+ w| = 2v/5; w = (1 +1i) 2 — 3 — 4i. Goi M, m lan lugt la gia tri
16n nhat va gid tri nhé nhat cia P = |z — 2i]> — [z — 2+ i[>. Tmh T = M + m.

(A)8V/13. B®) 2+ 413

(©)3+4V/13. D) 2.

o Li gidi.

—_

Biét réng hai s6 phiic 21, 22 thda méan |z; — 3 —4i| = 1 va |29 — 3 — 4i| = =. SO phiic z ¢6 phan

[\]

thuc la a va phan 8o 1a b théa man 3a — 2b = 12. Gia tri nho nhat ciia P = |z — 21| + |z — 225] + 2

bang
@ p._ /9945
min — 13 .

b V9945

11

@Pmin:5_2\/§- @Pmln:5+2\/§

5
[Tall
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Goi z va w lan lugt 14 hai s6 phitc thdéa man |z — 8| = 3 va |w — 3i| = |w + 2 — i|. Tinh gia tri nho
nhat clia biéu thic P = |w — 4 — 2i| + |z — w|.

) 4v3 + V5. ®V2+45-6 @5 D) v5+3v2
2

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho 2 s6 phitc 21,z théa man |z, — 2 —i| = 2¢/2 va |2, — 5+ 4| = |z — 7 + 4. Tim gi4 tri nhé

nhat cla |z; — 2.

@ 1Lv2 ® P2

2 2

(©)2v2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

( & Dang 21. Bai toAn min, max véi quy tich 1a elip )
Phuong phap giai
® Tim diém biéu dién cho s6 phiic z.
@ St dung phuong phap hinh hoc - dai s6 dé tim min, max.

AL

Cho s6 phitc z théa man (1 +i) z + 2| + [(1 + i) z — 2| = 4v/2. Goi m = max |z|, n = min|z| v&

s6 phitc v = m + ni. Tinh |v*%*?

@ 91011 92022

@ l011 @ 62022

 Loi gidi.

Cho s6 phitc 2 théa man |z + 1| + |z — 3 — 4i| = 10. Tinh gia tri nhé nhat P, ctia biéu thitc

P=|z—-1+2i.

@Pmin:2m~ Pmin:@'

2

@Pmin:\/3_4- @Pmin:\/l_?~

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Xét s6 phiic z thoa man |z 4+ 4 + 4| + |z — 4 — 3i| = 10. Gia tri 16n nhat cta |z + 3 — 7i| bang

(A) 4v5. ® @ ©2v5. 0) %ﬁ
D Loi gidi.

& Dang 22. Bai toan min, max véi quy tich 1a pararbol

Phuong phap giai
@ Tim diém biéu dién cho s phiic z.

@ St dung phuong phap hinh hoc - dai s6 dé tim min, max.

Cho hai s6 phtic z; v 2y thoa |z +Z_1|2 = 2|z — 71| va [z + 3| = 1. Khi d6 |21 — 22| ¢6 gia tri
nho6 nhat 1a /m —n (m;n € N). Gia tri m +n la

(A) 5. ®) 6. ©7. (D) 10.

~ = 5
[Tall

§ g x ~
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Két néi tri thire véi cude sdng

. % P > ~ z1 - 2—19
Cac so phtic 21, 25 théa man w =

clia biéu thitc P = |21 + 25| bang

21 V37
e T

(a1 +7Z1)i+1

A

1a 56 thuc va |42, + 8 + 13i| = 4. Gia tri nhé nhat

V37 -4
(©o. @T’

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho hai sb phtic z;, z; thoa man diéu kién 2|z; + ¢ = [z; — 21 — 2i] v |25 — ¢ — 10| = 1. Tim gia
tri nhé nhat ctia biéu thic |z, — 2o|.

(A) /101 — 1. (B)3v5—1. (C) v/ V10T + 1. (D) V10 + 1.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

AL

& Dang 23. Bai toan min, max véi quy tich 12 hyperbol

Phuong phap giai
@ Tim diém biéu dién cho s6 phiic z.

® St dung phuong phap hinh hoc - dai s6 dé tim min, max.

\ /

| ©>Cauds

Cho céac sb6 phiic 21, 2 théa man w =

21—24—7;
z1+z21+1 -2

14 mot s6 thue va

N
2 + 52‘ — 1. Tim gi4

tri nho nhat clia P = |2z, — 29
@2¢5—f—2 2\/5+\f—2 ©2\/3+¢§—1 @2\/5—ﬂ—1
5 . 5 . 5 . .

2

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

7= CAU 45 DE MINH HOA

Cho ham s6 f(x) = 32* + ax® + bx* + cx + d (a, b, c,d € R) ¢6 ba diém cye tri la —2, —1 va 1. Goi
y = g(z) 1a ham s6 bac hai c6 dd thi di qua ba diém cyc tri ctia dd thi ham s6 y = f(z). Dién tich
hinh phéng giéi han bdi hai duong y = f(x) va y = g(x) bing

500 36 2932 2948
81 5 405 405
® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

©® PHUGONG PHAP GIAI CAU 45

a) Dién tich hinh phang giéi han bdi do thi y = f(=), truc Ox va hai duong thang v = a, z = b la

S = /b |f ()] dz.

0
b) Dién tich hinh phang gidi han bdi hai do thi y = f(z), y = g(x) v& hai duong thang r = a, v = b

S = / (@) — (o) d.

o

c) Dé pha bé tri tuyet déi ta dua vao do thi dé bo gia tri tuyet doi.

Luu y.

a) Dé giai bai toan tinh dién tich hinh phang giéi han bdi do thi hai ham s6 can tim ra hai
can a,b va ham s6 f(z) — g(x).

b) Khi d6 thé vao cong thitc va ding may tinh cam tay tinh két qua cubi cung.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 45

& Dang 24. Tinh dién tich hinh phang gi6i han b&i do thi ham s6 f'(z),
¢'(x) khi biét cac cuc tri ciia ham s6 f(z) — g(z) hoidc cac cuc tri cia ham
s6f'(z) — g'(x)

Dé tinh dién tich hinh phing gi6i han béi hai dudng f'(x) va ¢/(x) ta thyc hién nhu sau
® Tim nghiém ctia phuong trinh hoanh do giao diem f'(x) = ¢'(x). (*)

©@ Xép thit tu cac nghiem cta (*) ta duge nghiém nhoé nhat 14 @ va nghiém 16n nhat 1a b.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

® Dién tich hinh phang can tim 1a S = / |f'(z) — ¢'(z)] da.

Cho hai ham s6 f(x) = az* + ba® + cx? + 3z va g(z) = ma® + nz? — x, v6i a,b,c,m,n € R. Biét
ham s6 y = f(z) — g(z) c6 ba diém cie tri 14 —1,2 va 3. Dién tich hinh phéng giéi han béi hai
duong y = f'(z) va y = ¢/(x) bang

32 71 71 64
2 | a =

Cho hai ham s6 f(x) = az® + bz® + cx? + x va g(x) = ma® + nx? — 2z v6i a,b,c,m,n € R. Biét
ham s6 y = f(z) — g(z) c6 ba diém cyec tri 14 —1,2, 3. Dién tich hinh phing giéi han béi hai dusng
y = ['(x) vay = g'(x) bing

32 5 16 ! 7
3 3 12° 6
® Loi giai

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




K&t ndi tri thirc véi cude sbng

Cho hai ham s6 f(z) = az* + bz® + ca® + 2z va g(z)

.

= maz3 + na® — 2z v6i a,b,c,m,n € R. Biét

ham s6 y = f(z) — g(x) c¢6 ba diém cyc tri 14 —1,2 va 3. Dién tich hinh phang gi6i han béi hai

duong y = f'(z) va y = ¢'(x) bang

32 71
5 ® 3

t 64
6 9"

® Ldi gidi.

hoanh do tiep diém

Cho do thi hai ham s6 y = f(z) va y = g(z) (f(x) va g(z) khong biét phuong trinh), biét
6i y1, yo 1a céc gia tri dé bai cho hoiic ta c6 thé suy ra tit do thi ¢ dé
bai). Do thi cdc ham s6 y = f(x) v y = g(x) cit nhau tai cic diém c6 hoanh do zy, xa, ...,
7,. Yéu cau bai toan la tinh dién tich hinh phéng gidi han béi cac duong y = f(x), v = g(z),

f(zo) = w1, g(= )—Z/Q(

T=2T1, T =T,

Dé gidi quyét bai toan ta xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia hai duong y = f(z) va

y=g(@): f@) =g@) & |*
S 0, £10) = ) = ol — (5 = ) oo

Do d6, dien tich hinh phang can / |f(x z)| dz =
/ la(x — z1)(x — 23) -+ - (x — x,)| du.

& Dang 25. Tinh dién tich hinh phang duwa vao tinh chat dé thi va cac

(z = ). ()

Thay = = x¢ vao phuong trinh (x) ta tinh duge hé sb a.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

Hinh phéng (H) dugc gidi han bdi do thi (C) ctia ham da thic y
bac ba va parabol (P) c6 truc dbi xitng vuong goc véi truc hoanh.
Phan t6 dam ctia hinh vé c6 dién tich bang
37 7 11 )
2 T
® Loi giai

Cho hai ham s6 y = 2* + az? + br + ¢, (a,b,c € R) ¢6 do thi (C)
va y = ma® + nz +p, (m,n,p € R) ¢6 do thi (P) nhu hinh vé.
Dién tich hinh phang gidi han béi (C) va (P) c6 gid tri ndm trong
khoang nao dudi day?

(A) (0;1). ® (1;2). © (3;4). D (2;3).

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

. 1 R
Cho hai ham s6 f(z) = —5.%4 + ax? + b, (a;b € R) c6 do thi (C) va
g(z) = ma® +nx +p, (m;n;p € R) ¢6 do thi (P) nhu hinh vé. Dién tich
hinh phang gidi han bdi (C) va (P) c¢6 gia tri nam trong khoang nao sau
day?

(A)(4,2;4,3). (B (4,34,4). (©(4,1;4,2). D) (44,1).

(NG T Ry

-2 —10 1

& Dang 26. Ung dung dién tich hinh phing dé so sanh gia tri ham sb

Cho do thi ctia ham s6 y = f'(z), ta can lap bang bién thién ctia ham hop y = f(u).

Dé gidi quyét bai toan ta so sanh céc dién tich hinh phang gisi han béi do thi y = f'(x) va cac
dudng thang (hodc duong cong) tity theo yéu cau bai toan.

T d6 x4c dinh duge bang bién thién ctia ham s6 y = f(u).

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham, lién tuc trén [—3;3] va do thi ham s6 y = f/(z) nhu hinh vé
dudi day.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

e

/
e
/

N}

Biét f(1) =6 va g(z) = f(x) — z —; 1)’

@ Phuong trinh g(z
Phuong trinh g(x
@ Phuong trinh g(x
@ Phuong trinh g(x

. Ménh dé nao sau day dung?
0 c6 dang hai nghiém thuoc [—3; 3].

0 khong c¢6 nghiém thuoc [—3; 3].

0 ¢6 ding mot nghiem thuoc [—3; 3.

0 ¢6 ding ba nghiém thuoc [—3; 3].
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(r) c6 dao ham f’(z) lien tuc trén R va do thi y

ham sb y = f'(z) trén doan [0;3] nhu hinh vé & ben. Hay so sanh [~
1(0), £(2), £(3). ! /\
(A)J0) < 1) < I(3) £(0) < £3) < ) |
f(0) < f

©163) < $0) < 1) D) £(2) < £(0) < £(3). o] 2 st

® Loi gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

AL

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi dao ham y = f'(r) cat truc hoanh tai 3 diém y
c6 hoanh do a, b, ¢ nhu hinh vé bén. Ménh dé nao dudi day dang? \
W) f(0) > f(a) > f(b). f6) > f(a) > f(o). Ne

©) f(e) > f(b) > f(a). D) f(a) > f(c) > f(b). ol >

® Loi gidi.

& Dang 27. Ung dung dién tich hinh phing dé tinh tich phan

Phuong phéap : Ap dung kién thic vé dien tich hinh phing giéi han béi cac dudng va lien két
v6i tich phan can tinh.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi trén doan [—3; 1] nhu hinh vé. Dién y
tich cac phan A, B, C trén hinh vé c6 dién tich lan luogt 1a 8, g V3
A 0

R Tinh tich phan / [f(2x + 1) + 3] dz.

. e 2 8
5 5 5 5

o Li gidi.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi tréen doan y

[—3; 9] nhu hinh vé bén. Biét cdc mién A, B,

C ¢6 dien tich lan lugt 14 30; 3 va 4. Tich
2

phan /[f(4x +1) + «] dz béang

=il

X

@)

i) A1. (©)37. =

-3

o Li gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

A
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Két néi tri thirc véi cude séng

7= CAU 46 DE MINH HOA

T4 y-3 2-3
Pzt a9
©xi4:y—?ﬁ3:z_—73

—4 3 1

A

Trong khong gian Ozyz, cho diem A(—4; —3;3) va mit phang (P): 2 +y + 2z = 0. Duong thing
di qua A, cat truc Oz va song song v6i (P) c¢6 phuong trinh 1a

r+4 y+3 z2-3
3 1

1 .
@x+8_y+6_z—10

4 3 -7

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 46

& Dang 28. Lap dudng thang di qua mot diem A, cit dudng thing d; va

song song véi mat phang (P).

Phuong phap giai

B1l. Tim mot diém M (z¢; yo; 20) thuoc duong thing d;.

B2. Vec-to chi phuong clia d 1a @ = (a;b;¢) v6i @ L 7 p).

T = x4+ at
B3. Viét PTTS cua d 1a

z2=2zy+ct

y = yo + bt trong do6 t 1a tham sb.

/
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Két néi tri thire véi cude sdng

 ©>Caul

— — -3
@x 1:y 2:z .
©x£1_y§2_z——53

1 3 5

Trong khong gian Ozyz, cho hai duong théng d; : *

A

5 4o 5 r=1-¢

— Y Z - N

2 1 A Lok
z=-1+¢

diém A (1;2;3). Dudng thiang A di qua A, vuong goc véi d; va cat dy c6 phuong trinh 1a

x—lzy—222—3.

1 —3 )
@55—1_3/—2_2—3
-1 -3 =5

® Loi gidi.

z+2 y-—1
32 -1

dy va vuong goc véi duong thang ds.
@x+1_y+2_z—|—10
1 -3 -3
©x—1_y—2_z—10
1 =3 =3

dgl

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (—1; 1; 2) va hai dudng thang d : *

Trong khong gian Ozyz, cho diém M (1; 2; 10) va hai duong thang d; :

r=3-—1
y=1-—2t
z=3+4t

(t € R),

- ]- 7z 2 2 - 2
. . Viet phuong trinh duong thang A di qua diem M, cat duong thang

z—1 y—2 2z-10
—y2 2l

1 3
@x+1_y+2_z—|—10
1 3 3
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r+1 vy
d : =
1 3 -2
cat d va vuong goc véi d'?
z=—-1-1Tt r=-1+3¢
@ y=14+7 . = l—=1
z=2+Tt z =2

AL

o £ Phuong trinh ndo duéi day la phuong trinh dudng thing di qua diém M,

® Li gidi.

Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d; :
r —y — 2z — 1 = 0. Phuong trinh chinh tic ctia duong thing d di qua diém M (1; 1;

song véi (P) va cét dy 1a
@x+1_y—l—1_z—2
8 . 3. 5

©x—1_y—1_z+2
4 3 13

r=1+3t r=—-1+3t
©{y=1-t . Dy=1+¢
z2=2 z=
1 —1 — 7
x; _ ¢ _ = 3 vA mit phiang (P) :

—2), song

z—1 —1 z+2
_ul_

8 3 5
@x—S_y—3_z—5
1 1 =2

Trong khong gian Ozyz, viét dudng thing di qua diem M (1;2;2), song song v6i mit phang

(P):x—y+z+3=0d6ngth6icétdu’(\mgthéngd:lezyzzz'zIB
r=1+1 r=1+t1 r=1—-t r=1+1
A dy=2+t. y=1+2t. ©{y=2+t. D<y=2+t.
7= z=2t g =7 z =2t

® Li gidi.
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A

r=3+t

y = 3+ 3t, mit phing (o) : 2 +y—2+3=0va
z =2t

diém A (1;2; —1). Dudng thang A qua diém A, cit d va song song véi (o) di qua diém nao dusi

3 Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d :

day?
(A) P (3;-2;1). N (3;-2;-3).

©P3-21). D) Q(2;-2;0).

® Loi gidi.

Trong khong gian Oxyz, cho diem A (1; 2; —1) va mit phang () c6 phuong trinh z+y—32+3 = 0.
Coi d 1a dudng théng di qua tam ciia mit cau (S) : (z — 3)* + (y — 3)* + 22 = 9 va vuong goc véi
mat phang (Q) : x + 3y + 22z — 1 = 0. Dudng thing di qua diém A, cit d v song song véi mat
phang () c6 phuong trinh 1a
r—1 y—2 2z+1 z—1 y—2 =z+1
@—1_—2_1‘ 1_—2_—1‘

z—1 y—2 2z-1 z—1 y—-2 z+1
©1_2_1' @2_1_1'

® Loi gidi.
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%& Dang 29. Lap dudng thing d di qua M, vudng géc véi d;

Phuong phap giai

B1. Chuyén phuong trinh dudng théng dy vé dang tham so t.
B2. Goi A=dNdy = A € dy. Toa do A theo tham sb t.

B3. Tinh AM. Tim vécto chi phuong ctia d; 1a ;.

B4. Dod L dy = AM 1 @, = t. Suy ra AM.

B5. Duong thang d di qua M va c6 VICP AM.

\ /

| ©caus

r=1-t
. -2 2 — 3
Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d; : 1;2 = y+1 = Zl ,do i Qy=1+2t va
z=—-141

diém A (1;2;3). Dudng thang A di qua A, vuong goc v6i d; va cit dy c6 phuong trinh 1a

@37—1_3;—2_Z—3 x—l_y—2_z—3

11 32 —53‘ 11 —32 —53
r—1 y—2 z- r—1 y—2 z-
©1_3_5‘ @—1_—3_—5‘

® L3i gidi.

z=3—-1
Trong khong gian Ozyz, cho diém M (1; 2; 10) v& hai dudng théng d; : {y=1—-2t t € R,
z=3+4t
2 —1 -1 . g 2 4 g
dy : x—?l)— _ & 5 = : T Viet phuong trinh duong thang A di qua diem M, cat duong thang
dy v vuong goc véi duong thang ds.
z+1 y+2 2z+10 z—1 y—2 2z-10
@1_—3_—3‘ 1_3_3'
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.

@x+1_y+2_z+10
1 3 3

2 2 _2 3 - 1

Trong khong gian Ozyz, cho diem M (—1; 1; 2) va hai duong thang d : * 5 = y; S T

1 2 2
d - xi_ = % = % Phuong trinh nao duéi day la phuong trinh duong thang di qua diem M,
cat d va vuong goc véi d'?

z=-1-"Tt r=-143¢ r=143¢ r=—-143t

(A)Qy=1+Tt y=1-t ©{y=1-t . D) {y=1+t¢
Z:2+7t z =2 z =2 2=
® Loi gidi.

giao diém

trinh duong thang can tim.

\

& Dang 30. Lap dudng thang - yéu cau tim vectd chi phuong théng qua

Tt gia thiét bai toan ta tim duge toa do ctia hai diém thuoc duong thing. Tt dé viét phuong

| ©>Caull

2 2 - 3 - ]. 7
Trong khong gian Ozyz, cho diem A(1;2;3) va dudng thang d: ’ 5 = d T : +2 . Duong
thing di qua A, vuong géc véi d va cat truc Ox c6 phuong trinh la
r=—14+2¢ r=1+1 r=—-14+2t r=1+t1
(A)dy=2t y=2+2t. ©{y=-2 D) <{y=2+2t.
z=3t z=3+4+2t z=t 2 — @) -
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A

2 2 1 - 1 -
Trong khong gian Ozyz, cho diem A (2;1;3) va dudng thang d: :17—11— _ & o8 . Duong
thang di qua A, vuong géc véi d va cit truc Oy c6 phuong trinh 1a
x =2t 7 = A =p 2 7 = 2 2 x =2t
W) y=—3+4t. y=1+t . ©{y=1+3t. D) {y=-3+3t.
z=3t z=3+3t z2=3+2t z2=2t
® Loi gidi.

Trong khong gian Ozyz, cho M(2;3;—1)

vuong goc véi d va cat d c6 phuong trinh 1a
@37—2_3;—3 _z+1

2 - 3 2
va duong thang d: g = % = ZT Duong thang qua M

r—2 y—3 z+1
6 -5 32

5 6 32
©x—2_y—3_z+1 @x—2_y—3_z+1
5 —6 32 6 5 —32°

o Li gidi.
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r = —3t
2 _1 _3 _2
Trong hé toa do Ozyz, cho hai duong thang d : :1:1 _ 2 T = 22 vady: y=t
z=-1-3t

Lap phuong trinh dudng vuong goc chung A ciia hai duong thang d; va ds

@x—QZy—Zzz—él a:—3:y—|—1:z—2

11 —33 —22 1 11 1
r—1 y—-3 z- f_g_z—l—
@ 3 1 -1 @1_6_ 1

%& Dang 31. Lap dudng thing - yéu cau tim vectd chi phuong théng qua

tich c6 huéng

Tt gia thiét bai toan, ta xac dinh duge hai vecto ¢ gia vuong géc véi duong thing can tim. St
dung tich c¢6 huéng ciia hai vects dé dé tim ra vecto chi phuong ctia dudng thang.

\ 7

z+1 Y z+2

Trong khong gian Ozyz, cho dudng thing A: 5 T 1- 3

z+ 1 = 0. Dudng thang nim trong mat phing (P) dong thoi cit va vuong géc véi A c6 phuong

va mit phang (P): o +y —

trinh la
r=—1+t r=3+1t r=3+1 r=34+2t
(A)dy=—4t . y=—2+4. (Cly=—-2-4t. (D) {y=—-2+6t.
z= =3t z=24+t z2=2—3t z=2+t

® Loi gidi.
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E=EID

Trong khong gian Ozyz, cho dusng thang A: 1

r=1 r=—-3
@ y=1-—-1. y=—t.
z2=242t z =2t

z—2

nEtl y+l 241

® =
r—1 y—1
@ 1 4

5
z—1

z y+1l =z-1

Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P) : z +y + z — 3 = 0 va dudng thang d: %

A

5 ] vA mit phang (P): z — 2y —

z+3 = 0. Duong thing nim trong (P) ddng thdi cit va vuong géc v6i A c6 phuong trinh 13

r=1+1¢ rz=1+2t
C©{y=1-2t. D<{y=1-t .

. Hinh chiéu vuong goc ctia d trén (P) c¢6 phuong trinh 1a

x—lzy—l z—1

3 -2 —7
@x—l_y—4_z+5
111

o Li gidi.
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A

Trong khong gian Ozyz, dudng thiang qua M(1;2; —1) va song song véi hai mat phang (P): = +
y—2—8=0,(Q): 2z —y+ 5z — 3 = 0 ¢6 phuong trinh 1a

@ﬂC;l:y—Z:z—i—l. x—lzy—Zzz—i—l‘

L 131 4 12 =
r—1 y—-2 =z r—1_y _ -
@ 4 7 3 @ 4 7 -3
® LJi gidi.
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A

7= CAU 47 DE MINH HOA

Cho khéi nén dinh S ¢6 ban kinh déay bing 2v/3a. Goi A va B la hai diém thugc duong tron déy
sao cho AB = 4a. Biét khoang cach tit tam ctia didy dén mat phing (SAB) bang 2a, thé tich ctia
kho6i nén da cho bang

@ 83£7m3~ 4v/6ma’. @ 16?:/§7Ta3. @ 8v/2ma®.

® Li gidi.

©® PHUGONG PHAP GIAI CAU 47

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 47

%& Dang 32. Khéi nén bi cit béi mot mit phang di qua dinh va khong
qua truc

Goi M la trung diém ciia AB.
Dung OH 1 SM tai H.
St dung dinh Ii Py-ta-go, hé thiic lugng trong tam giac dé tim h, r.

Cho khéi nén tron xoay c¢6 dudng cao h = 5a va ban kinh day r = 4a. Mot mat phang (P) di qua
dinh ctia khéi nén va c6 khoang cach dén tam O clia day bang 3a. Dién tich thiét dién tao béi (P)
va hinh nén la
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(P), biét thé tich khéi non 1a V = a’7/3.

@5 5.

bt

A
5V41 25V/41
© 4z QRN

Cho hinh nén tron xoay dinh S c¢6 chidu cao bang ban kinh day. Mat phang (P) di qua dinh S
cat duong tron ddy tai A vd B sao cho AB = 2a. Tinh khodng cach tit tam duong tron day dén

av/30
© =

 Loi gidi.
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dién

Ban kinh ctia khoi nén bang ban kinh duong tron noi tiép hodc ngoai tiép da gidc day.
Dudng cao dya vao dit kien bai toan: khodng cach diém dén mat phéng,...dé tinh.

%& Dang 33. Khéi nén noi tiép, ngoai tiép khéi tron xoay hoic khdi da

dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC bang

day bang 30°, khoang cach gitta GC va SA bang

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC. Goi G la trong tam tam giac ABC, géc giita canh bén va

1 , )
aV13 14 tich cta khéi nén dink S, déy Ia

e ® ™ W W
18 3 27 9
® Loi giai
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AL

Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD canh day bing 2a. Khoang cach tit A dén mat phang (SBC)
biang a. Thé tich ctia khdi non dinh S, ddy 1a duong tron noi tiép hinh vuong ABC'D bing

A ?mﬁ.

V3mad.

(D) éﬂa?’.

@ 3v/371ad. .

® Loi gidi.

& Dang 34. Khéi tru bi cit béi mot mit phang song song véi truc

Thiét dién cit bdi mot mit phing song song véi truc 1a hinh chit nhat.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bing 2a, chidu cao bing 4a. Miat phing («) song song va cach
truc ctia hinh tru mot khoang bang a. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh tru cit bdi mat phang

(

Q).
@ 2a24/2. 4a%+/3.

@8&2\/5. @ 4a2+\/2.

 Loi gidi.
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.

Cho hinh tru c6 hai day 1a hai duong tron tam O va O’, chiéu cao h = av/2. Goi A 1a mot diém
tren duong tron tam O va B 1a mot diém trén duong tron tam O’ sao cho OA vuéng goc véi O'B
va AB = 2a. Goi () 1a mat phang di qua AB va song song v6i OO'. Tinh khodng cach tit OO’

dén mit phang («) ?
ORL ay2

2 6

o2

2

® Loi gidi.

& Dang 35. Khéi tru bi cit béi mit phiang cit qua truc

Cho thiét dieén cat qua truc giao véi dudng tron day tam O
tai hai diem A, B va giao v6i dudng tron day O’ tai hai diém

C.D.

Goi H,K la trung diém ctia AB,CD va I la giao diém ciia

00’ v6i HK.

Khi biét cic yéu t6 ctia hinh da giac ABC'D ta tim lai ban

kinh va chiéu cao khéi tru.
Cha § tam gidc dong dang IO'K va IOH

goc 45°. Thé tich khéi tru la

3a3v/2r 3a3v/2r
® == 5

Cho hinh tru v hinh vuong ABCD c¢6 canh 2a. Hai dinh lién tiép A,B nam trén duong tron day
thit nhat va hai dinh con lai ndm tren duong tron day thit hai, mat phing ABCD tao v6i day mot

@ 3a3g/§7r‘ @ 3a3;/§7r'

® Loi gidi.
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Cho hinh tru ban kinh bang 3 véi hai dudng tron ddy tam O va O’ biét chiéu cao hinh tru gap doi
ban kinh day. Goi () la mat phéng cit qua trung diém ctia OO’ sao cho khodng cach tit O dén
mat phang (o) bang 1. Dién tich da gidc tao bdi cac giao diém clia hai dudng tron day va mat
phang (a) 1a

@27 ® V7 © ©® XV

2 2 2 2

D Ldi gidi.

& Dang 36. Khéi tru noi tiép ngoai tiép khoi da dién hoic khdi tron

xoay

Chiéu cao ctia khdi tru bang chiéu cao ctia khdi lang tru 1a h.
Ban kinh ctia khdi tru bang ban kinh duong tron ngoai tiép hosic noi tiép da gidc day.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = 4, AD = 3 va AB’' = 6. Dién tich toan phan
ctia hinh tru c6 hai duong tron day 1a hai dudng tron ngoai tiép hinh chit nhat ABC'D va A’B'C'D’
bang

0y 2(4\/3 +5)m. 576, ©5(avii+4)n. D10 (2vIT+5)m
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y J 4
® Loi gidi.

Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" c¢6 day la tam gidc déu canh 3a chiéu cao gap doi canh day.
Thé tich ciia hinh tru c¢6 hai duong tron day 1a hai duong tron noi tiép ABC va A’B'C’ bing

(A or. 9a37r. @ a3/3m. (D) 3a3V/3.

2

® L3i gidi.

& Dang 37. Mit cau ngoai tiép khéi ling tru )
Xét lang tru ding Ay Ay As.. A, A AL AL A), trong do c6 2 D!
day A1 AxAs.. A, va AJAL AL Al noi tiép duong tron (O)
va (O). Luc d6, mat cau noi tiép hinh lang tru ding co: Al
® Tam: [ vé6i I la trung diém ctia OO’ B
@ Ban kinh: R = TA; = [A, = .. = JA = g
AANN?
PN )
\/ day+ 2 e ) D
Trong d6 Rg,, la ban kinh dudng tron ngoai tiép da N -
giac day va AA’ 1a chiéu cao khdi lang tru. !
B] \
Cy
Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ c¢6 day la tam gidc vuong tai A véi AB = 6, AC = 8 chiéu
cao AA’ = 10. Ban kinh khdi cau ngoai tiép ling tru ABC.A'B'C’l
(A) 3v/2. ®) 5. (©3. (D) 5v/2.

® Loi gidi.
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.

& Dang 38. Mat cau ngoai tiép khéi chép

Khéi cau ngoai tiép khoi chép
Cho hinh choép S.A;A,... A, (thda man diéu kién ton tai mat cau ngoai tiép). Thong thuong, dé
xac dinh mat cau ngoai tiép hinh chép ta thiyc hién theo hai budc:

Buéc 1: Xac dinh tam cta dudng tron ngoai tiép da A
giac day. Dung A: truc dudng tron ngoai tiép da giac.
Buéc 2: Lap mit phang trung trie (o) ctia mot canh
bén. Luc do

® Tam O cta mat cau: A Nmp(a) = O
® Bén kinh: R = SA(= SO). Tuy vao tiung trudng hop.

Dang 1 : Cé SA vuong goc vdi day va cic canh nhin canh con lai dudi 1 goc vuong.
S

Vi du 1: Hinh chép S.ABC ¢6 SAC = SBC = 90°.

® Tam: I 1 trung diém ctia SC.

@Bénkinh:R:%:IA:IB:IC.

Vi su 2:Hinh chép S.ABCD ¢6 SAC = SBC = SDC = 90°
®@ Tam: I la trung diém ctia SC.

@Bénkinh:R:%:[A:IB:IC:ID.
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.

Dang 2 : Khoi chép déu.

B
Vi du 3: Cho hinh chép déu S.ABC hoiac S.ABCD

@ Goi O la tam ctia day = SO la truc ctia day.

® Trong mit phang xac dinh bdi SO vA mot canh bén, chang han nhu mp (SAO), ta vé
duong trung tryc ctia canh SA 1a A cat SA tai M va cat SO tai I, = I la tam ciia mat

cau.
.. SM ST
Ta co: ASMINASOA;Q_%2
= ban kinh: R=1S = 0 :2SO:IA=IB:[C:...

Dang 3 : Canh bén SA wvuong goc day Vi du 4: Cho hinh chép S.ABC... ¢c6 canh bén SA L
(ABC...) va day ABC... ndi tiép dugc trong duong tron tam O.
Tam va ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC... dugde xac dinh nhu sau:
@ Tiu tam O ngoai tiép clia dudng tron day, ta vé dudng thang d
d vuong goc véi mp (ABC...) tai O.

® Trong mp (d, SA), ta dung dudng trung truc A ctia canh SA,
cat SA tai M, cit d tai I, = I 1a tam mit cau ngoai tiép
hinh chép va ban kinh R=IA=IB=I1C=1S= ...

® Tim ban kinh
Ta c¢6: MIOB la hinh chi nhat.
Xét AMAI vudng tai M ¢6: R = Al = VMI? + MA?2 =

A
A02+(%?P.

Dang 4: Mat bén vuong goc day.
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AL

Hai mat phang (SAB) va (ABC) vuong géc v6i nhau va c6
giao tuyén AB. Khi do, ta goi R;, Ry lan luot 1a ban kinh
duong tron ngoai tiép cac tam giac SAB va ABC.
AB?

4

Bén kinh m#t cau ngoai tiép: R? = R? + R2 —

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a mot tam gidc déu canh a. Canh bén SA = av/3 v vuong
goc v6i ddy (ABC). Ban kinh mat cau ngoai tiép khoéi chop bang

a a 13 ©a\/1_5 @a\/@

2 6

Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh vuong canh a. Tam giac SAB vuong tai S va nam
trong mit phang vuong goéc véi day. Thé tich khoéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bing

ma® V2na? ma® ® 11v/117a?

3 ' 6 162

3 6

 Loi gidi.
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A

Cho hinh chép S.ABC' ¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai B va BC' = a. Canh bén SA vuong
goc vai day (ABC). Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu vuong goc ctia A len canh bén SB va SC.
Theé tich ctia khéi cau ngoai tiép chép A.HKCB béang

3 3 3
B v ® ©Yre -

%

® Loi gidi.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can véi AD = DC' = CB =1, AB = 2.
Goi O la giao diém ctia AC' va BD, hinh chiéu vuong géc ctia S xudng mat phang (ABCD) la
trung diém ctia OA. Duong thang SC tao v6i mat day (ABC'D) mot goc biang 60°. Thé tich khoi
cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang
® 177/59 21m/61 © 31m/51 ® 61m/61
54 81 162 162

® Loi gidi.
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A
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7= CAU 48 DE MINH HOA

<> Cau 48

man 49°+° < 3b=e 4 657

(A 4. ®) 6.

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén a sao cho ting v6i mdi a, ton tai it nhat bon s6 nguyén b € (—12;12) thoa

(©)s. D) 7.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 48

& Dang 39. Phuong trinh, bat phuong trinh c6 thé chuyén vé dang
f(A) = f(B) hoac f(A) < f(B), trong dé6 f(z) 1A ham s6 don diéu.

C6 bao nhiéu s6 nguyén duong m dé phuong trinh e — 1 = m In(max + 1) c6 hai nghiém phan biét

trén doan [—10;10]7

(A) 2201. (B) 2020.

(C)2021. (D) 2202.

o Li gidi.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m thuoc (—2021;2021) dé phuong trinh 227! = log, (z +
2m) +m c¢6 nghiém?

(A) 2020. 4041, ©o. (D) 2021.
D L&i gidi
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Két néi tri thirc véi cude séng

| ©>Caus3

gia tri nhé nhat thi a bang
Y

A

. 2 2
Xét cac s6 thuc duong z, y théa man 4(z? + y* + 4) + log, (— + —) = (zy — 4)%. Khi z + 4y dat
r Yy
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Két néi tri thire véi cude sdng

biéu thitc P = log sz z + logs (4z% 4 y?) béng

(A)1—log, 3. 1+ log, 3.

A

1 /
Xét cac s6 thuc duong z, y, z thoa man (z +y) (52 — 25iv+y> = rz +yz — 2. Gia tri nh6 nhat cua

@5 —log, 3.

(D) —1 + 2log; 4.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

| ©>Caus

2 N 1
Cho z, y 1a cac s6 thuc théa man diéu kien 37°+¥° 2 . log,(z — ) = 3 [1+logy(1 — zy)]. Tim gia
tri 16n nhét ctia biéu thitc M = 2(23 + 33) — 3.

(A)7. ? (©s. Ly

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho bat phuong trinh 8% + 324" + (322 4 2)2” < (m® — 1)2® + 2(m — 1)z. S6 céc gia tri nguyen
ctia tham s6 m dé bat phuong trinh trén c6 ding ndm nghiém nguyén duong phan biét 1a

(A) 5. ®) 3.

(©)a. (D) 6.

® Loi gidi.

C6 bao nhiéu s6 nguyen duong b sao cho ting v6i méi b, c6 ding 3 gia tri nguyén duong ctia a thoa

2%+ a

+2¢<a(b—1)7

®B) 2.

man log,

(A) 1.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén y thudoc doan [—2022;2022] sao cho ton tai s6 thyc z théa méan

12¢/3y + 12 - 2% = 2% — 3y?
(A)2028. 2027.

(C)2021. (D) 2022.

C6 bao nhiéu s6 nguyén a (a > 2) sao cho ton tai s6 thuc z théa man

In (alog o + 4q'°8 a? + 4) =

B 1.

In(x — 2)

?
loga
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén a (a > 2) sao cho ton tai s6 thiyc o théa man

(alogl‘ + 2)loga —

— 27

©1

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

Gia st (z;y) la cap s6 nguyén théa man dong thoi 8 < z < 2022 va 2Y — log, (v +2¢71) = 22 — 9.

Téng céc gia tri clia y biang

(A) 63. 60.

(C)2022. (D) 49.

Gia st (z;y) 1a cap s6 nguyén théa man dong thoi 8 < z < 2022 va 2Y — log, (v +2¢71) = 22 — 4.

Tdng céc gia tri clia y bang

(A) 63. 60.

(C)2022. (D) 49.

& Dang 40. Phuong trinh, bat phuwong trinh f(z,y) = 0 hoic f(z,y) >0
c6 ham s6 f(z,y) don diéu theo bién z hoic bién y.

Goi S 1a tap cac sd nguyen y sao cho v6i méi y € S c6 ding 10 s6 nguyén x théa man 2Y~—% >

logs(z + y?). Tinh téng cac phan ti thuoc S.

(A)7. (B) —4.

©1. D) -1.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén n sao cho ting véi moi s6 n ton tai it nhat hai s6 nguyeén duong m thoa
méan 3™ < 2™ 4 90 — 3™ log, m?

3. ® 1. ©2. D) 4.

 Loi gidi.

Co6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén clia y sao cho tuong ting véi moi y luon ton tai khong qua 15
s6 nguyéen z thoa man diéu kien 1ogyg; (2 + y?) + 108o090 (¥? + v + 16) > logy(x — y)?

(A) 2021. 4042. (C)2020. (D) 4041.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén a sao cho ing véi mdi a, ton tai it nhat ba s6 nguyén b € (—8;8) thoa

mén 54+ < 2b-a 4 957

(A 4. ®) 5.

D).
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyén a sao cho ting v6i moi a, ton tai it nhat 7 sé6 nguyen b € (0;10) théa man

logs (b? + 16) + logy by/13 — a — log, (a — 3) > 47

(A)9. ®) 8.

D) 1.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén 16n hon 2 ciia y sao cho v6i méi y ton tai ding 3 sd nguyén duong z

thoa man 3% — y < 2log,(3* — 2)?

(A) 16. 51.

(D) 66.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

C6 bao nhiéu sd nguyen duong y sao cho ting v6i mdi s6 y c6 toi da 15 s6 nguyén x théa man

47% — 3z + log,(y — x) < 2y — 27

12.

(©)14.

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

C6 bao nhiéu s6 nguyeén y sao cho véi méi y khong c6 qua 50 s6 nguyen x thoa man bat phuong

trinh 2Y73% > log,(z + y?)?

(A) 15. (B) 11.

(©19. (D) 13.

® Loi gidi.

1023.

C6 tat ca bao nhicu s6 b nguyen duong sao cho ton tai ding hai s6 thuc a théa man ding thiic

b.2v*—ba—l | p2 . g2 —12a1 3 7. log,(a” — 6a + log, b)?

(D) 2048.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

S6 gia tri nguyén ctia tham s6 m € [—20;20] dé phuong trinh

23" . 5o~ 4 557 . 9% — 105" (522 — 10z + 2 — 5 - 3™)

c6 bon nghiém phan biét, trong dé c¢6 dung hai nghiém 16n hon —1.

(A) 20. (B) 15.

(C) 36. (D) 30.

o Li gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

AL

& Dang 41. Phuong trinh, bat phuong trinh dang f(z,y) = 0 ho#c f(z,y) >

0, trong d6 ham s6 f(z,y) c6 dao ham cap hai theo bién x hoac bién y khéng
doi dau.

z2—xy
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia y dé phuong trinh (g) = logy(2 + zy) c¢6 nghiém x thuodc
(1;5)7

A)s. ®) 4. (©s. D).
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

C6 bao nhieu s6 nguyén duong m dé phuong trinh m (e® — 1) - In(ma + 1) + 2e% = e* + 1 ¢6 2
nghiém phan biét khong 16n hon 57

(A) 26. 29. (C)2s. (D) 27.
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Két néi tri thire véi cude sdng

AL

& Dang 42. Sit dung bat dang thitc Bernoulli hoac o* < mz +n, Vz € [o; 3].

Cho z,y, z € [0;2] va thda man = + 2y + z = 6. Tim gia tri 16n nhat cta biéu thic P = 32—=® 4

52" 4 37 4 932 4 42,
@ max P = 25.

max P = 27.

@maxP:%. @maxPzSO.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho a, b, ¢ 1a cac s6 thic thuoc doan [1;2] va thda man logj a +logh b+ logs ¢ < 1. Tim gia tri 16n

nhét ctia bidu thic

P=a®+0+-3 (log, a” + log, > + log, ).

@3-2%.

(B) 6.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

7= CAU 49 DE MINH HOA

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): (z — 4)% + (y + 3)2 + (2 + 6)2 = 50 va duong thang

2 - 3 2 P
d: g = yl_ _Z T C6 bao nhiéu diem M thudc truc hoanh, v6i hoanh do 1a s6 nguyén, ma

tit M ké duge dén (S) hai tiép tuyén cung vuong goc véi d?

(A) 29. 33. (C)55. (D) 28.

 Loi gidi.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 49

& Dang 43. Cac bai toan tim diém

Phuong phap giai

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y* + 22 — 2z — 4y + 62 — 13 =0 va
1 2 =1 _ ?

x—i— = y-i— — - — Lay diem M (a;b;c) thuoc d (v6i a < 0) sao cho tit M ké

duge cac tiép tuyen MA, MB, MC dén (S) (véi A, B, C 1a cac tiép diém) théa man AMB = 60°,

BMC = 90°, CMA =120°. Tinh a + b+ c.

(A) 1. ® 13—0. (©) -2 D) 2.

 Loi gidi.

dudng thang d:
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, cho mat cau (S): 2% + y* + 2% + 2z — 42 + 2 = 0 va duong
2 - 2 - 3 Z 2

thang d: ‘ == % _ = Lay diem M (a;b;c) thude d (v6i ¢ < 4) sao cho tit M ké duge cac

tiép tuyén M A, MB, MC dén (S) (v6i A, B, C 1a cac tiép diém) théa man ti dien MABC la ti

dién deu. Tinh a + 3b + c.

A)s. ® 6. ©4. D@2

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y*> + 22 +4x — 4y — 22+ 3 = 0. Tim
toa do diém M thudc truc hoanh cé hoanh do am sao cho tit M ké dudgc cac tiép tuyén M A, M B,
MC dén (S) (véi A, B, C' la cac tiép diém) va cac tiép tuyén d6 doi mot vuong géc véi nhau.

(A) M(0;0;0). M (—4;0;0).

z+1 y+2 z-1

duong thing d:
ng thang ] 1 ]

173
@a3+b3+63:7.

23
©a3+b3+c3:§.

(C) M(=2;0;0). (D) M(—6;0;0).

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y> + 22 — 2z — 4y + 62 — 13 =0 va
. Diém M (a;b;c) (véi a > 0) nim trén dudng théng d sao
cho tut M ké dufoc/ba\tiép tuyén MA, MB, MC dén mat cau (S) (véi 4, B, C 1a cac tiép diem)
va AMB = 60°, BMC =90°, CMA = 120°. Tinh a® + b* + ¢*.

a3+b3+c3:£.

9
(D) a® +b* + 3 = —8.

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

& Dang 44. Cac bai toan lap phuong trinh mit cau

Phuong phap giai

Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S) tam I(1;2; —3) va diém M (—1;—2;1) sao cho tit M c6
the ké duge ba tlep tuyén MA MB, MC dén mgt cau (5) (A, B, C la cic tiép diém) thoa man
AMB = 60°, BMC = 90°, CMA = 120°. Phuong trinh mit cau (5) la

@x +y?+ 22+ 22+ 4y — 62— 13 =0. :v +y?+22—2x —4y+62+13=0.
©x2+y2+z2—2x—4y+6z—120. @x2+y2+z2—2x—4y+62—13:0.
® Loi giai
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): x — 2z + 6 = 0 va hai mat cau (S;) : 22 + y? + 2% =
25; (Sy) : 22 +y? + 22 + 42 — 42 + 7 = 0. Biét rang tap hgp tam I cic mat cau tiép xtc véi cd hai
mat cau (S;), (Sz) va tam I nam trén (P) 1a mot dudng cong. Tinh dién tich hinh phéng gidi han

béi dusng cong do.

7
@ §7T.

7
@gﬂ'.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Trong khong gian Oxyz, cho (P)z +2y —2z+5 =0 va 2 mat cau (S1): (x —2)2 +y? + (2 +1)* =
1,(S): (x+4)2+(y+2)2+ (2 —3)2=4. Goi M, A, B lan lugt thuoc mat phang (P) va hai mit
cau (Si), (S2). Tim gia tri nhé nhat S = MA+ MB.

(A) Spin = 11.

Spin = 2v/14 — 3.

@Smin:\/ﬁ_g- @SminZS\/é_?L
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Két néi tri thire véi cude sdng

AL

& Dang 45. Cac bai toan lap phuong trinh mit phing

Phuong phap giai

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (9): 22 +y%+22 = 9, diém A nam trén mit phang (P): 27+
y—22+4+15 = 0. Tt A ké 3 tiép tuyén AB, AC, AD v6i mat cau (S) (véi B, C, D la céc tiép
diém. Diém c6 dinh ma mat phang (BCD) luén di qua la

6 36 6 3 6
W (-5-3:2) ® M (55-1)

250 125 250 25 125 25
©M(‘?"?7)- @M(‘z—r‘ﬁﬁ)-

® Loi gidi.

Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S): (x — 1)% + (y —

1)2 + (2 — 1)? = 12 vA mit phang

(P): x — 2y + 22+ 11 = 0. Xét diem M di dong trén (P), cac diém A, B, C phan biét di dong

trén (S) sao cho AM, BM, CM la cic tiép tuyén ctia (S). Mat phang (ABC) luon di qua diém
c6 dinh nao dudi day?

0y (i; —%; %) (0;—1;3). © (230; 2)- © (0;3,-1).

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Trong khong gian Ozyz, cho hinh chép S.ABC ¢6 SC = AB = 3+/2, dudng théng AB c¢6 phuong
- ]_ 1 2 2 S 2
trinh 2 = % e +1 va goc gitta duong thang SC' va mit phang day bang 60°. Khi ba diem
A, B, C ciing véi ba trung diém ctia ba canh bén ciia hinh chép S.ABC nim trén mot mat cau
thi mat phang (ABC) c¢6 phuong trinh la
Ay+z+1=0. B z+y—4z—14=0.

(Cz—2y—T72-8=0. D) z+y—4z+14=0.

® Li gidi.
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y Két néi tri thire véi cude sdng

A

Trong khong gian Ozyz, cho bon diém A(1;1;1), B(—1;0;—2), C(2; —1;0), D(—2;2;3). Héi c6
bao nhiéu mat phing song song v6i AB, CD va cat 2 duong thing AC, BD lan luct tai M, N
théa man

BN)2
) = AM? — 1.
(Z3

Cho hai mat cau (S7) : 22+ 9>+ 22 =6 va (Sy) : (x — 1)+ (y — 1) + (2 — 1)? = 6. Biét rang mit
phing (P): ax+by+cz+6 =0, (a > 0) vuéng géc véi mat phang (Q): 3z +2y+ 2z —1 =0 dong
thoi tiép xic véi ca hai mat cau da cho. Tich abe bang

2 ® 2. ©o. D) 1.
® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Biét ring trong khong gian véi hé toa do Ozyz c6 hai mat phang (P) va (Q) cliing thda man cac
diéu kién sau: di qua hai diém A(1;1;1) va B(0; —2;2), dong thsi cit cac truc toa do Ox, Oy tai
hai diém cach déu O. Gia sit (P) c6 phuong trinh z + by + ¢z +d; = 0 v (Q) c¢6 phuong trinh
T 4 boy + co2 + dy = 0. Tinh gia tri biéu thiic biby + cica.

(A)7. B) -9.

(©-7. D)9.

® Loi gidi.
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y Két ndi tri thire véi cude séng

A
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Két néi tri thirc véi cude séng

7= CAU 50 DE MINH HOA

A

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham la f'(x) = 2? + 10x,Vz € R. C6 bao nhiéu gia tri nguyéen cta
tham s6 m dé ham s6 y = f (z* — 822 + m) c6 duing 9 diém cuc tri?

(A) 16. 9.

(D) 10.

@ PHAT TRIEN TUONG TU CAU 50

Dang 46. Tim cyc tri cia ham s6 hdp g(z) = f[u(x)] khi biét d6 thi ham

f(z) hay BBT ham sé f(z)

Kién thitc b6 trg

a) Bai toan bo trg 1: Cho do thi ham s6 f(x) hodc bang bién thien ham s6 f(x). Tim

nghiém phuong trinh flu(x)] = 0.
Phuong phap :
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y Két ndi tri thire véi cude séng

.

® Dua vao dd thi (hodc BBT) clia ham s6 f(x) dé tim cAc nghiem z = x; clia phuong
trinh f(z) = 0.(Giao diém ctia dd thi v6i truc hoanh)

® Khi d6 phuong trinh fu(z)] = 0 < u(z) = z;. Gidi cac phuong trinh u(z) = z; ta
tim dugc cac nghiém cia phuong trinh flu(z)] = 0.
Nhan xzét: Doi khi chi tim ra dudc cdc nghiém gan ding x; hodc chi tim ra dugc so
nghiém cia phuong trinh flu(z)] = 0.

b) Bai toan bd trg 2: Cho do thi ham s6 f(z) hodc bang bién thien ham s6 f(x). Tim
nghiém phuong trinh flu(z)] + p(xz) = 0.
Phuong phap :
® Dat t = u(x), bieu dién p(x) = ¢(t).
® Bién do6i phuong trinh flu(x)] + p(x) = 0 & f(t) = —p(t)
® Dua vao do thi (hodc BBT) ctia ham s6 f(z) dé tim cac nghiém z = 2; tit phuong
trinh f(z) = —p(x).(Chd ¥ ta doi vai tro = thanh ¢ 16i dya vao do thi f(z)).
® Khi d6 phuong trinh flu(z)] + p(z) = 0 & ¢t = u(z) = z;. Gidi cac phuong trinh
u(z) = x; ta tim dugce cdc nghiém cia phuong trinh f[u(z)] = 0.
Xét su bién thién ctia ham s6 hgp y = f[u(z)] ta lam nhu sau:
1. Dao ham cua ham so6 hgp

© g(z) = flu(z)] = ¢'(x) = W/(z) - fu(z)]-

() =0 . ,
@ Jx)=0« u/(x) (Dya vao do thi de suy ra nghiém cta pt f'(z) = 0)
f'u(x)] = 0.
r=a uU=a
Gid st f'(z) =0« |: = f(u)=0& |: (*)
r=> u=>o.

Chu y dé cho

© Bang xét dau cta f'(z) thi ta nhin nhing vi tri f/(z) = 0.Suy ra  (¥)
® Do thi ctia f/(z) thi ta nhin nhing vi tri do thi cit truc Ox.Suy ra  (¥)
@ Do thi clia f(z) thi ta chiéu cac diém cyc tri xuéng truc Oz.Suy ra  (*)

2. Lap bang bién thién cua ham so
3. Néu két luan caia ham so

Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = (z — 1)?(2% — 2z), v6i moi x € R. C6 bao nhiéu gia tri
nguyén duong clia tham s6 m dé ham s6 y = f(2? — 8z +m) ¢6 5 diem cuec tri?

(A) 16. 18. (©)15. D) 17.

® Ldi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham 86 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Tong y
tat ca cac gia tri nguyén duong ctia m dé ham sb6 y = 9
|f?(x+2)+4f(x+2)+m+1| c6 ding 5 diém cuyc tri dl-—
béng 1 E
(A) 3. 5. (©)s. D) 2. |
@) 1 2 3 44

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = (x — 7) (2* — 9), V € R. C6 bao nhiéu gid tri nguyen
duong ctia tham s6 m dé ham s6 g(x) = f (|J2® + 5x| +m) c6 it nhat 3 diém cuc tri?

(A)6. 7.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

Cho ham s6 da thitc bac bon y = f(x), biét ham s6 c6 ba diém cyc tri z = =3, 2 = 3, x = 5. C6

tat cd bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m sao cho ham s6 g(z) = f (

diém cuc tri?

(A) 3. ®) 4.

ez3+3z2

D) s.

— m) c6 dang 7

(©)s.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

clia a + b bang:

(A)21. 23.

A

Cho ham 86 y = f(z) ¢6 f'(x) = (z — 2)(2? — 3z + 2)(z — 3)° Tap hop tit ca cac gid tri ciia tham
s6 m sao cho ham 86 y = f(2% — 62+ m) c6 3 diém cyc tri phan biét 1a nita khoang [a; b). Gia tri

(D) 20. .
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Két néi tri thirc véi cude séng

& Dang 47. Tim tham s6 dé ham s6 chita gia tri tuyét déi dat gia tri 16n
nhit trén mot doan

Cho ham sb f (z) = |42* — ax? + b|, trong d6 a, b 1a tham s6 thuc. Biét rang gia tri 16n nhat cia
A . 1
ham so f (z) trén doan [—1; 1] bang 5 Tinh a + b.

L (B) 4.

f o
2 2

%& Dang 48. Tim tham s6 dé ham s6 hgp c6 s6 diém cuc tri cho trudc

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @0905.193.688 RUGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho ham s6 y = f (z) c6 f' (z) =z (z + 1) (z* — 2max + 1) ,Vz € R v6i m 1a tham s6 thyc. Hoi co
tat cd bao nhiéu s6 nguyen m khong vugt qua 2022 sao cho ham s6 g (z) = f (22 — 1) ¢6 7 diém

cuc tri?

(A) 2020. (B) 2023.

(C)2021. (D) 2022.

® Loi gidi.

(A)o. ®) 3.

C6 bao nhiéu gia tri nguyen duong clia tham s6 m dé ham sé y = | f (v + 1) +m| ¢6 7 cyc tri?

©2. D) 1.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

Cho ham s6 f (z)

A

2t — (m+2) 2% + m v6i m 1a tham s6 thuyc. S6 gia tri nguyén ctia m €

(x) =
[—2022;2022] dé ham s6 y = | f (x)] ¢6 s6 diém cyc tri nhidu nhét 1a

2020.

(A)2021.

(C)2023. (D) 2022.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham f'(x) = (z — 1)* (2> — 22) v6i moi 2 € R. C6 bao nhieu gié tri
nguyén duong ctia tham s6 m dé ham s6 g(z) = f (22 — 8z + m) c¢6 dang 5 diém cuc tri?

(A) 15. (B) 16.

(©17. (D) 18.

® Loi gidi.
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21
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tham SO M. . 23
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Tl 32
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