GIGI HAN

GIGI HAN CUA DAY SO

I- GIGI HAN HUU HAN CUA DAY SO

1. Pinh nghia

Pinh nghia 1
Ta néi day s (u,) c6 giéi han 1a 0 khi # dén t6i duong vo cuc, néu |u,| c6 thé
nhé hon mot s6 duong bé tuy ¥, ké tit mot s6 hang nao d6 trd di.
Ki hiéu: lim #, =0 hay u, — 0 khi n — 4o0.

n—+o0
Pinh nghia 2
Ta néi day s6 (v,) c6 giéi han 1a a (hay v, dan t6i @) khi n— +oo,néu

lim (v, —a)=0.

n—-+00

Kihiéu: lim v, =a hay v, —a khi n— +4o0c.

n—+00
2. Mot vai gi6i han dic biét
a) lim 1 =0; lim ik: 0 v61 £ nguyén duong;
n—+o00 91 n—+oo g

b) lim ¢" =0 néu |g|<1;

¢) Néu u, = ¢ (¢ 1a hiang s6) thi lim u, = lim c=c.

n—+00 n—+00

Chu y: Tit nay vé sau thay cho lim u, =a ta viét tat 1a limu, =a.

n—+00
II - PINH LY VE GIGI HAN HUU HAN
Pinhli1
a) Néu limu, =a va limv, =5 thi
e lim(u, +v,)=a+b o lim(u,—v,)=a—b
. . |u a , .
o lim(u,.v,)=ab . hm[—”]—z (néu b=0).
Vﬂ
. [limu, = i -
b) Néu |1 =4 g [lim, =Ja
I/ln Z O,Vi’l a Z O

111 - TONG CUA CAP SO NHAN LUI VO HAN

Cép s6 nhan vo han (u,) ¢6 cong bdi ¢, v6i |g| <1 dudc goi 1a c&p s6 nhan lui vo

han.
2 A A A NS A
Téng ctia c4p s6 nhan lui v han:

U
S:%+%+%+m+%+mzr—

- (ld<)




IV - GIOI HAN VO CUC
1. Pinh nghia
e Ta néi diy s (u,) c6 gi6i han 14 +oo khin — +oo, néu u, c6 thé 16n hon mot
s6 duong bat ki, ké tit mét s6 hang nao dé trd di.
Ki hiéu: limu, = +oo hay u, — 400 khi #n— +oc.
® Day sd (u,) c6 gi6i hanla —oo khi 7 — 400, néu lim(—u, )= 400
Ki hiéu: limu, = —oo hay u, — —oo khi 7 — +oo.
Nhan xét: u, = +oo < lim(—u, ) = —oc.
2. Mot vai gidi han dac biét
Ta thita nhan cac két qua sau
a) lim#n* = 400 véi k£ nguyén duong;
b) limg” = +0c0 néu g>1.

3. Dinh li 2

a) Néu limu = a va limy, = +co thilim™ =0 .
v

n

b) Néu limu, =a>0, limy, =0 va v, >0,¥n>0 thi lim2* = +oc.
v

n

¢) Néu limu, =400 va limy, =a >0 thi limu,.v, = +o0.

CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM 11

NGUYEN PHU KHANH - HUYNH PUC KHANH

FILE WORD

CAU HOI TRAC NGHIEM
===
Van dé 1. DAY SO DANG PHAN THUC

& >

Cau 1. Két qua cua giéi han lim [mgi—Z] bang:
n
5
A. 2. B. 3. C. 0. D. £



5”3‘5” <l ma limi=0 néen lim3"
n

T n n 3n

Loi gidi. Ta c6 0< =0, do dé

1im[5m5” - 2] =-2. Chon A.
3n

Nhan xét : C6 thé dung MTCT dé tinh (c6 thé chinh xac hoic gan ding) giéi han nhu
sau (cic bai sau c6 thé lam tuong tu) :
sin (SX )
X
Bam CALC va nhap 9999999999 (mét s6 dong MTCT khi baAm nhiéu s6 « 9 » thi né

bao 161, khi d6 ta cAn bam it s6 « 9 » hon.

Nhap

Bi4m «=» ta dugc két qua (c6 thé gan dung), sau d6 chon dap &n cb gia tri gan
ding véi két qua hién trén MTCT.

;172\/;7’%05l
—n =

Cau 2. C6 bao nhiéu s6 tu nhién chin # dé lim 5 %
n
A. 0. B. 1. C. 4. D. V6 sb.
Loi gidi. Ta o6 = 2Vnsin2n _ 1_nsin2n
2n 2 n
\/n_kcosl
Diéu kién bai toan tré thanh lim——2 =0.
n
Ta c6 lim cosl = cos0 =1 nén bai toan tré thanh tim % sao cho
n
k ko 1 k
lim =limn? =0 @5—1 <0sk< ZW khong ton tai £ (do k nguyén
n
duong va chin). Chon A.
Cau 3. Két qua cua giéi han limw bing
n+1
A. 1. B. 0. C. 2. D. 3.
L&i giai. Ta c6 og|3s‘“”+4c"s”| T T o im 2SN ACOSE oo B
| n+1 | n+l" n n+1
Cau 4. Két qua cua giéi han lim[S 1eos 2n] bén
1
A. 4. B. —. C. 5. D. —4.
4
Loi giai. Ta c6
_|"02°82"|g 1oL i 1im[5"°f82"]—5.0h9n C.
|n+l|n+ln n +1 n +1
Cau 5. Két qua cua giéi han lim[n2 sinn?wZ;f] la:
A. —. B. 2. C. 0. D. +.

NE L1 . nmw . 1 sinnm
Loi giai. Ta c6 11m[n2 sm?2n3] =limn’ |—.——

2w

n



limn® = 400 limn® = 400

1 si 1 — 1 si ——1lim 3[l Sinmr—z] —00
o<~ <2 o lim —.S‘“”W—2]=—2<0 ns
n 5 n n 5
Chon A.
A op . 9 . 4o . (_l)n >
Cau 6. Gia tri cua gi6i han lim|4 + ; bang
n
A1l B. 3. C. 4. D. 2.
e ens ) =) 1 1 . (=1 . (1)
Loi giai. Taco 0< < <——0 lim =0 lim|4 + =4.
n+1 n+l1 n n+1 n+1
Chon C.
Cau 7. Cho hai day s6 (u,) va (v,) ¢6 u, = <;1)” va v, :%. Khi d6 lim(u, +v,)
n +1 n +2
c6 gia tri bang:
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
0<u|<——<L 0
Loi giai. Ta c6 L l“ ———limu, = limv, = 0——lim(u, +v,) = 0.
0<|v|< <=—0
w42 n
Chon B.
Chu y: Cho P(n), Q(n) 1an lugt 1a cac da thtc bac m, k theo bién n:
P(x)=a,n" +a, n""'+---+an+a,(a, #0)
Q(n)=bn* +b_n" "' +---+bn+b, (b #0)
P n m ; . P n m .
Khi d6 lim ( ) =lim amnk , Viét tat ( ) ~ amnk , ta ¢6 cac truong hgp sau :
Q(n) b.n Q(n) b.n
P N - P(n)
Néu «bac tu» < «bac mau (m < k) thi lim =0.
Q(n)
- o, R x - P(n) a
Néu «bac tu» = «bac mau (m= k) thi lim ==,
O(n) b
. ) . . P(n +o0o khi a,b, >0
Néu «bac tu» > «bac mau (m> k) thi lim ( >: ok .
Q(n) |—oco khia,b, <0
Dé y ring n&u P(n), Q(n) c6 chtia « can » thi ta van tinh duge bac clia né. Cu thé &t

1 4
ti c6 bac 1a k vy du /n c6bacla > Un* 6 bacla 3o
n

Trong cac bai sau ta c6 thé dung ddu hiéu trén dé chi ra két qua moét cach nhanh

chéong !
Cau 8. Gia tri cta giéi han 1im2_—3 la:
4n* —2n+1
A -3 B. —co. C.o0. D. 1.




— 2
Loi giai. Ta c6 lim—; 3 =lim—2 :920. Chon C.
4dn~ —2n+1 2 1 4
4—"4—
non

Giai nhanh : Dang «bac tii» < «bac mau » nén két qua bing 0.

2
Cau 9. Gia tri ctia giéi han lim# bang
n +3n—1
A. 2. B. 1. C. % D. 0.
1 n 2
2 T -
Lai gidi. Ta ¢6 lim— 2" —jim—2_n__%_0 ChonD.
n’+3n—1 31 1
+5-—
n n

Giai nhanh : Dang «bac tii» < «bac mau » nén két qua bing 0.

3 J—
Céu 10. Gié tri ciia giéi han lim>" —2"TL 1.

dn* +2n+1
A. +oo. B. 0. C. Z D. é
7 4
3 2 1
s P
Loi gidi. Ta ¢6 lim e 2" _jpn n’ n* _O_4 Chon B.
4n* +2n+1 2 1 4
4+t
nwoon
Giai nhanh : Dang «bac tii» < «bac mau » nén két qua bang 0.
Cau 11. Gia tri cua giéi han lim@ bing:
n
3
A. > B. 2. C. 1. D. 0.
1
2
Loi gidi. Ta 6 lim ”{; Y17 0 ChonD.
n 42 1 2
LY

n

Gidi nhanh: ™YL mn 0.

1
n+2 n? _\/;

. Khi d6 lim2= c6 gia
u

n

u = a
n+1 n+2

tri bang:
A. 1. B. 2. C.o0. D. 3.
1+
Lo giai. Ta c6 lim2= = lim™ L —lim—2 1 _1 Chon A.
u n—+ 1 1
n +7
n
Giai nhanh: ntl ~2o
n+2 n
_an+4

Cau 13. Cho day s6 (u,) v6i u trong d6 a 1a tham s& thuc. Dé day s6 (u,)

n

Sn+
c6 gi6i han bang 2, gia tri cia a la:



A. a=10. B. a=28. C.a=6.

4
a+—

Lai giai. Ta ¢6 limu, = lim @2 — jim 1
5n+3 5 3

+7

n

—2 Khido
5

limun:2<:>§:2<:>a:10——> Chon A.

an+4 an _a

Giai nhanh: 2~ —=a=10.

sn+3 sn 5
2 a x y 2n+b
Cau 14. Cho day s6 (u,) v6i u, =
Sn+3

c6 giéi han hitu han, gia trictaa 5 la:

A. b 1a mot s6 thuc tuy §. B. 5=2.
C. khong ton tai b. D. b =5.
2n+b 242 2
Loi giai. Ta ¢6 limu, = lim =lim L —=(vheR)—— Chon A,
5n+3 5 3 5
Jri
n
Giai nhanh: ntb 2n_2 v6i moi beR.
5n+3 5n 5
2
Cau 15. Tinh giéi han L =lim "2
2n" +1
3 1
A. L=—. B. L=—. C. L=2. D. L=1
2 2
I
2 LY
Loi gidi. Tac6 L=lim" """ —jim—n n" _ 1 cponB.
2n” +1 1
24—
n
2 2
Giai nhanh: w~ " 5 :l.
2n” +1 2n 2
2
Cau 16. Cho day s6 (u,) v6i u, = 4n jz—;z Dé day s6 da cho c6 giéi han bing 2,
an
gia tricua a la:
A. a=—-4 B. a=4. C. a=3. D. a=2.
PRI
2 L)
L&i gidi. 2=limu, =lim 2" %2 i n 2’ %, 0) 5 4=2. ChonD.
an”+5 5
a+7
n
2 2
Giai nhanh: wawéliz:i@azz.
an”+5 an a
" . . n* —3n’
Cau 17. Tinh giéi han L=Ilm———.
2n° +5n—2
3 1 1
A. L=—=. B. L=-. C. L=—. D. L=0
2 5 2

.a=4.



13

2 3 _
L&i gidi. L=lim—"" " —|im—" 23 . ChonA.
2n” +5n—2 > 5 2 2
T3
noonw
2 3 3
GiAi nhanh: > =" _ 3,
2n” +5n—2 2n 2
P . p ° 5n* —3an’
Cau 18. Tim t4t ca cac gia tri cta tham s6 ¢ dé L =lim (1 ) S
—a)n n
A. a<0;a>1. B.0<a<l. C.a<0;a>1. D.0<a<]l.
> 3a
2 4 — N <0
Loi gidi. L=lim— " % _jip_n = M 0e |-Chen C.
(1—a)n* +2n+1 (1-a)+ 2+ L (1-a) a>
n n
o ) (2n7n3)(3n2+1)
Cau 19. Tinh gi6i han L =1im .
(21’171)(;14 77)
A.L:—%. B. L=1. C. L=3. D. L=+oc.

Loi giai. Ta c6

(2n7 n3)(3n2 + 1)

L=lim —— =lim T2 =lim L=
(2n=1)(n*~7) n|2 1].n4 174J 2][174] 21
n n n n
Chon A.
)3 +1) a2
Giai nhanhs =BT —waw 3

(2}1—1)(}14 —7) 2n.n' 2
(nz —i—2rz)(2n3 + 1)(471 +5)
(n4 —3n—1)<3n2 —7)
8

Cau 20. Tinh giéi han L =lim

A. L=0. B. L=1. C.LZE. D. L=+oo0.
14224 ] 4+5]
> +2n)(2n° +1)(4n+5 " =) "
L(‘jigiéi.L:Iim<n - n)(2e 1) (4 >:lim 1 " n) 124 8
(n —3n—1)(3n2—7) 7ifi ,l 1.3
1 3 4 3 2
n n n
Chon C.
*42n)(2n° +1)(4n+5 29,3
Giai nhanh: (n n)( ! )< ! )Nn 4211 ?n:§
(n* —3n—1)(3n° —7) n*3n 3
3
Cau 21. Tinh giéi han L—lim3nt1
In+8
A.L:%. B. L=1. C.L:%. D. L =+o0.



1
1+ —=
3 3
:/;—H:lim \/;—%—l—ﬁChgnB.
Yn+8 i/Hg 1
n

Loi giai. L =lim

Ins1 An

Vs Yn

Giai nhanh:

3

n A 2 2 . s . 72 N
Cau 22. Két qua cua giéi han hm’; E f la:
—3n
1 2
A, ——. B. +© C. —x D. =
3 3
2
3 n’ 1-— 1_£
N A n . n ,
Ldi giai. lim——— =lim————= =limn. . Taco
1-3n (1 1
n ?73 n2 -
limn=+o00
> -2
3 _ T
) 17? 1 —>imn—2:l:limn. =—o00o—— Chon C.
lim =—=<0 1-3n 1 :
1503 — 3
2
n
3 3
Gidinhanh: 21 " _ 1,
1-3n —3n 3
~ A 2 2 LS . 2 3
Cau 23. Két qua cua giéi han 11m2n+—3n
4n" +2n+1
A2 B. foc. C.0 D. 2.
4 7
3 2 2
i 3 =
ve ene .. 20430 n[ t . n2+3 )
Loi giai. hm4 T on il 71 =limn 5 Ta c6
noan n* 4++2] 4+7+72
n on n o n
limn=+o0 5
2 3 —+3
) ?+3 3 im 22n+3n =limn—%—— = +c0. Chon B.
lim—*——==>0 4n* +2n+1 2 1 :
2 1 4 4+—+—
4+—+— n o n
n o n
3 3
GiAi nhanh: — " 3, o
4n"4+2n+1 4n 4
A ~ % 9 oz . 3n—n*
Cau 24. Két qua cua giéi han lim 7 la:
n_
3
A. 0. B. +. C. —. D. Z
4 n' 3:—1] i_l
<e 2. 1. 3n—n . w . oan )
Loi giai. lim——— =1lim =limn’. .Ta cb

4n=>s n[45] 43



3
3 1 3n—n' ol
5T 1 ——lim =1limn’.— = —cc. Chon C
lim 5 =-——<0 4n— 42
4—— 4 n
n
4 _ .4
Gidinhanh: =" " _ Lo
4n—>5 4n 4
Cau 25. Trong cac giéi han sau day, giéi han nao bang 0?
3 2 2.3 2 o 4
A im2T2 0 Bim 23 i poim 2
2n" —1 —2n’ —4 —2n" —1 —2n" +n

L&i gidi. Theo d4du hiéu & da néu 6 phan Cha y trén thi ta chon giéi han nao roi vao
truong hop «bac ti» < «bac miu»!

2n’ ) x
lim:;t—nl =400 : «bactu» > «bécmau»va a,b, =22=4>0.
n’—
. 2n" =3 L R X
lim————=0: «bac ti» < «bac mau». Chon B.
—2n" —4
. 2n-3n’ N o A x N
lim~—————=+00 : «bac tli» > «bac mau» va a,b, =(-3).(-2)>0.
—2n" —1 .
2 4
lim%:—322 :«bac tli» = «bac mau » va ﬂ=—3=§.
—2n" +n -2 2 b, -2 2

A VN N 5 1
Cau 26. Day sb6 nao sau day co6 giéi han bang - ?

_n272n —n*+2n* -1 n? —3n° —n* +2n-5

n T 2.2 | & ey =77 Loy, =————. D. U, =————.
3n° +5 3n’ +2n" —1 O’ +n"—1 3n’ +4n—2
Lai giai. Ta chon dap 4n dang « bac tii» = «bac mau» va a,b, >0. Chon C.
. .ont=3n -3 1
limu, =lim————=—=——.
In’ +n"—1 9 3
Cau 27. Day s6 nao sau day c6 gi6i han 1a +00?
2 2 2
EELR A P Ly =2 p, l2n
Sn+5 Sn+Sn Sn+5n Sn+5n
Loi giai. Ta chon dap 4n dang «bac tii» > «bac miu» véi a,b, >0. Chon A.

B. u

A. u

n n

limn = +o00

1
—+1 1
1+n° 2 —
limu, = lim Rl = limn. 2 =400 Vi, 2 1, .
5n+5 5+§ lim S :b_'":§>()
n 54— k
n

Cac dap an con lai déu rdi vao trusng hop «bac tii» < «bac miu » nén cho két qua
hita han.
Cau 28. Day s6 nao sau day c6 giéi han 14 —oco?
) 1+2n2. B. u”:n3+2n—31. _222*3n34. - :n2,2n'
Sn+5n —n+2n n +2n Sn+1

Lai giai. Ta chon dap 4n dang « bac tii» = «bac mau» va a,b, <0. Chon C.

n n



_ 2n* —3n'

., Y :«bactli» > «bacmiu» va a b =-32=-6<0——limu, = —cc.
n +2n
+o0 khia,>0
Chuy: (@) lim(a n" +a, n""'+-+an+a,)= T
y: @) <’” "t ! 0) —oo khia,<0

(i) Gia st |g|> max{|q,|:i=12...;m} thi
a, khi |q|<l
lim(a.q" +a,q, +-+aq +ao): +o0o khi a>0,g>1.
—00 khia<0,g>1

Ta diung « ddu hiéu nhanh » nay dé dua ra két qua nhanh chéng cho céc bai sau.

CAau 29. Tinh giéi han L= 1im(3n2 +5n— 3).

A. L=3. B. L=—00. C. L=5. D. L =+o0.
5 3 limn® = 400
Loi giai. L:Iim<3n2+5n73):limn2 [2+——2]—+oo vid 5 3 .
n n lim|2+———|=2>0
n n

Chon D.
Giai nhanh :3n° +51—3 ~ 3n° —— +o0.
Cau 30. C6 bao nhiéu gia tri nguyén clia tham s§ a thudc khoang (—10;10) dé
L= 1im(5n73<a2 72)113) =—00.
A. 19. B. 3. C. 5. D. 10.

Léi gidi. Ta c6 lim (5n—3(a* —2)n* ) = lim’ ;1—52—3(612 —2)]: —o0

< lim

a=-1;0;1. Chon B.

a€Z,a€(—10;10)

%3<a22)]—a22<0<:>\/5<a<\/§
n

Cau 31. Tinh gii han lim (32" +4n” —n+1).

A. L=17. B. L=—c0. C. L=3. D. L =400
Loi giai. Ta co
limn* = 400

4 1 1

lim (3n* 440" —n+1) = limn* . .
noon lim|{3+———+—|=3>0
n n

4 1 1 N
3—|——2——3+—4 =400 V1
n

n

Chon D.
Giai nhanh: 3n' +4n* —n+1~3n" — + 0.

Cau 32. Cho day s6 (u,) v6i u, = \/5+(\/5)2 +...+(\/E)n. Ménh dé nao sau day dung ?
V2

A. limu, = —oo. B. limuy =———.
n n 1_\/5
C. limu, = +o0. D. Khéng ton tai limu,.

L&i giai. Vi v/2, (v2 2,... (v2)' lap thanh cAp s6 nhan ¢6 u, =<2 =¢ nén
1

" :\51_(\5)"

" T 1-\2 :(2_\/§)l(\/§)n_1]—’lim”n:+00 vi a:2—ﬁ>o‘ Chon C.

q=\/§>1




1 3 n
—F+ 1+ R
CAau 33. Gia tri cia giéi han lim 22+1 bang:
n
AL B. 1. c. L D. 1.
8 2 4
) +1
Léi gidi. Taco + 41424t = L1 aosn) = 120 1o g
2 2 2 2 2 2
BT
_ - ces - 2
lim 2 22 2 _ lim 2 2+n 1 (“bac ti” = “bac mau”). Chon D.
n 41 A’ +4 4
2 22 ag 9 age . (1 2 n—1) .,
Cau 34. Gia tri cua giéi han lim|—+—+...+ bang:
n n
1 1
A. 0. B. —. C. - D. 1.
3 2
NP 1 2 n—1_1 1 (n=1)(1+n-1) n*—n
Loi giai. Ta ¢6 —+—+...+ =—(14+2++n—-1)=—. = .
g nZ n2 nZ n2< ) n2 2 2n2
Do d6
2
lim[iz+%+...+n 21]—limn znzl.Chgn C.
noon n 2n 2
22 ndl D oz . |1+3454-+(2n+1 .
Cau 35. Gia tri cua giéi han lim > ( " ) bang:
3n” +4
A. 0. B. l C. z D.1
3 3
w594 . 1+2n-1 R
Loi giai. Ta c6 1—&—34—54—-~-(2n—1):%:n2 nén
14345+ +(2n+1 2
lim A2 p ™ 1 ChenB.
3n" +4 n+4 3
2 22 ag 9 o . 1 1 1 R
Cau 36. Gia tri cua giéi han lim|—+—+...+ la:
12 23 n(n+1)
A. % B. 1. C. 0. D. —cc.
Loi giai. Ta c6
lim L+L+...+ ! —lim[ll+ll+~~+l ! ]—lim[l ! ]—1
12 23 n(n+1) 2 23 n n+l n+1
Chon B.
2 22 ag 9 age .1 1 1 N
Cau 37. Gia tri cua giéi han lim|—+—+...4+ ——————| bang:
13 35 (2n—1)(2n+1)
A. l B. l C. 1. D. 2.
2 4
Sr e s YT . v 1s 1 1 1 1 )
Loi giai. V6i moi k€N thi =— — , do d6
(2k—1)(2k+1)  2(2k—1 2k+1



. 1 1 1 1 1 1 1 1 1
lim|—+—+..+——————|[=lim— || -+ ———+ —
1.3 35 (2n—1)(2n+1) 2 3 3 5 2n—1 2n+l
:hmll ! l
2 2n+1| 2
Chon A.
Cau 38. Gia tri cua giéi han lim|—+—+...... + ! bang:
n(n+3)
3
A — B. 2. C. 1. D. —.
18 2
Loi giai. Ta c6
1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
—t— + — ol
14 25 n(n+3) 3 4 2 5 3 6 no n+3
1[ 1 1 1 I 1 1 1
==+ =4+ = || ——
3 2 3 n 4 5 6 n+3
1 1 1 1 1 1
=—|14+=4+== — _
3 2 3 n+l n+2 n+3
BT T S B
36 n+l n+2 nt3
Do d6 lim L—I-L—I- ...... + ! —liml[E— Lt 1 ]:E.ChQnA.
14 25 n(n+3) 3l6 n+l n+2 n+3) 8
2 2 2
Cau 39. Gia tri cua giéi han limm bing:
n(n2+1)
A. 4. B. 1. C. l D. l
2 3
- 1)(2n+
Loi giai. Dat P(n)= 2 Zn tn n(n )< ! thi ta ¢
P42’ 43 4. 4n’ =(P(2 PO»+U%$7PQ»+~A{P@+D7P@»
+1)(2n+3
P(n+1) P(1):M
2 2 2 1 2 3
Do d6 fimL T2 Fetn’ o mr)20+3) 2 1
n<n2+1) 6n<n2+l) 6 3
1
un—E
Cau 40. Cho day sd c6 giéi han (u,) xac dinh béi 1 . Tinh limu,.
un+l = ’ I’lZl
2—u,
A. limuy, =—-1. B. limu, =0. C. limu, :%. D. limu, =1.

Loi giai. Gia st limu, = a thi ta c6

. 1 1 a#2 a#2
a=limu,  =lim =—¢& & < a=1. Chon D.
2—u, 2-a |a(2—a)=1 |&*—2a+1=0

n




Cau 41. Cho day s6 ¢6 gi6i han (u,) xac dinh béi u,+1 -1 Tinh limu,.

A. limu, =1. B. limu, = 0. C. limu, =2. D. limu, = +o0.
Loi giai. Gia st limu, = a thi ta c6

1
a=limu,,, :limu”z+ = a—2|—1 a=1—— Chon A.
2 - N
Cau 42. Két qua cua giéi han lim% bang:
n_
A. % B. %. C.o0. D. 3.
1 1
S E—— 94
Loi giai, im 2 Ly N n w3 ChenB.
dn—2 L2 4
n
2 2
Gidi nhanh: Y2~ 1 N9 3
4dn—2 4n 4
— 2 N
Cau 43. K&t qua ctia gi6i han limM bang:
V3nt +2
A. —z. B. l C. —ﬁ. D. —l.
3 2 3 2
1424
—n? -t
Léi gidi. im0 2" iy n w1 Chenc.
\3nt 42 3+i NG
n4
2
Giai nhanh: —~ toatl -
\3n* +2 \3n \/7
CAu 44. K&t qua ctia giéi han lim n+3 1a:
J2n+5
5 5
A. E B. 7 C. +OO D. 1
J2n+3 2
L&i giai. lim~—— = lim——* = =1.Chon D.
V2n+5 2

sxm

Giai nhanh

N
W=
P s Van
Vatrl-4
\/ﬁ—l—n

A. 1. B. 0. C. -1. D.

CAau 45. K&t qua ctia giéi han lim~————

N | —



1.4
— 2

Loi giai. lim =lim =
n+l+n 1 1

Giai nhanh: —V”“*‘%ﬁ:i—m.
n+l+n n \/;
n4+n? +1

Nt —n—2

A. S=1. B. §=8. C. §=0. D. §=-1.

Cau 46. Biét rang lim = asin%er. Tinh § =4’ +5°.

1
14,1+
Loi giai. Ta c6 lim 222N T2 n+1 =lim L IJM/— =2/2si n

Nn'—n—2 1.2 1
n o n

a=22
—_—

—— 8 =8—— Chon B.
b=0

CAau 47. K&t qua ctia gi6i han limL la:

nt +n+1
A. +oo. B. 10. C. 0. D. —oc.
10
< 92 2 0
Loi giai. lim = lim " == 0.Chon C.

Jnt+nt+ 1 1

I+5+-7
n n

Giai nhanh: 10 ~ 10 :Q 0.

N AR SN | \/n_4 n’
2n+2

Cau 48. Két qua cua giéi han lim(n+1),|——— la:
n +n —1

A. +oo. D. —co.

2n+2 n +1
Loi giai. lim n+1 / nt =0 (“bac tii” < “bac mau”). Chon C.
n*+n’—
Giai nhanh: n + 1 / 2n+2 2” —0.
n* +n’—

Jan® +50* —
N3t —n+2

Cau 49. Biét rang lim =3 +c V6i a, b, ¢ 1a cac tham s6. Tinh gia tri

a-+tc

cta biéu thic P = E

A P-3 B.P:l

5 7
Jan® +5n0* -7 . 3a+;—? N
V33

J3n? — 1 2
3’ —n+2 3+
n o n

Loi gidi. Ta c6 lim




b
3 —
=bf3+c= \/;3:>P—é. Chon B.
c=0
Cau 50. Két qua cta giéi han 1im</200— 37" +2#* 1a:
A. +oo. B. 1. C.o0. D. —.

Loi giai. Ta c6

lim3/200—3n° +2n* =limn

limn =400

fOO
"

200 z] .
—34+—|=—-c0ovi
n

5

3

= B<0

lim| 3

Chon D.
Giai nhanh: 3200—31° + 20> ~Y=31° = —Bn—— —.

S
Van dé 2. DAY SO CHUA CAN THUC

=

Cau 51. Gia tri cia giéi han lim( n+5—

!
S

@

bang:

N
+
—_

A. 0. B. 1. C. 3. D. 5.
Loi gidi. Vn+5—+n+1~ Jn —+/n =0—— nhan lugng lién hgp :

4
lim(«/n+5—+/n+1)=1lim =0 Chon A.
[ ) Jn+5+n+1 '

Cau 52. Gia tri cua giéi han lim (\/nz —n+1-— n) la:

A. —%. B. 0. C. 1. D. —oc.
Loi giai. \/nz—n+1—n~\/n7—n:O—>nhén lugng lién hgp :
1
—n—+1 -1+ 1
lim(\/nzfn+lfn):lim—:lim—n:————> Chon A.
n—n+l+n lfiJriJrl 2
non

Giai nhanh: V0’ —n+l1-n= il ~—" :_l.

n—n+l+n \/172 +n 2
Cau 53. Gia tri ctia gidi han lim (\/n2 13 +2) la:

Loi giai. hm(\/n —1—+/3n" +2 —hmn[ {1——— }3-1-
. . / 1 / 2
limn = +o0, hm[ - —[3+—
n n

Giai nhanh: Vn* —1—+3n*+2 NJnT—\/3n2 :(l—x/g)n—>—oo.

Cau 54. Gia tri cuia giéi han lim (\/nz 120 —~n? —Zn) la:

D. +c.

=—o00 Vi

=1-+/3<0. Chon C.




A 1. B. 2. C. 4. D. +.
Loi giai. \/n2 1on—~In—2n ~ \/7172—\/7172 =0——nhéan hidng lién hop :

lim(\/nz F2n—nt — 2n) — lim 4n —2. Chon B.

e 1 2n i —2n \/: \/17

Giai nhanh: \/n2+2n—\/n2—2n = 4n =2.

Jr? 20 4\ —2n \/7—1—\/7

Cau 55. C6 bao nhiéu gié tri cia a dé lim(\/n2 +a’n —\/n +(a+2)n+1) =0.

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Loi giai. \/n2 +a2n—\/n2 +(a+2)n+1 N\/nT—\/nT:O—a nhéan lugng lién hgp:
a—a—2)n—1
Ta ¢ lim(\/nz—&-azn—\/nz—l—(a—l—Z)n—&-l):Iim ( )
n’+n+n’ +1
1
a—a— 2—7
— =-1
= lim @ oa- 2—0@2_2 . Chon B.

GREa

Cau 56. Gia tri cua gidi han lim (\/an —n+1 —\/an —3n —|—2) la:
V2

A. 0. B. Th C. —o0. D. +oo.
Loi gidi. V20> —n+1—2n’ —3n+2 ~2n* —\2n* =0—— nhan lugng lién hop :
lim(\/an—n+1—\/2n2—3n+2)zlim 2n-1
2 —n 1420 —3n 42
27% |
=lim =
I

Chon B.
Giai nhanh:

N2 —n+1—2n’ —3n+2 =

2n—1 2n 1
2 —nt1 420 —3n+2 2?42 N2

Cau 57. Gia tri cua giéi han lim (\/nz +2n—1 —\/an +n) la:

A 1. B. 1-/2. C. —. D. +oo.
Loi giai. Giai nhanh:\/n2 +2n—1 —\/2112 +n N\/nT—VZHZ :(1—\/5)11—>—oo.

2 1 1
e
n n n
2 1 1
\/1+———2—\/2+—
n n n

Cau 58. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua a thoa lim(\/n2 —8n—n +a2) =0.

Cu thé: lim(\/nz+2n717\/2n2+n):1imn. =—00 Vi

=1-+2<0—— Chon C.

limn = 400, lim

A. 0. B. 2. C.1. D. V6 s6.



Loi giai. Néu Vn® —8n —n+a*> ~\n* —n=0—— nhan lugng lién hgp :

2a* —8)n 2 _
Ta ¢6 lim(\/nz—Sn—n—l—az):Iim( ) — lim 2% —8

2
n+n+n fl—&-l—&-l
n
=a’-4=0<a=+2. ChonB.

Cau 59. Gia tri cua gidi han lim (\/n2 —2n+3— n) la:

A, —1. B. 0. C. 1. D. +oo.
Loi giai. \/n2—2n—|—3—n~\/n72—n:0—> nhén lugng lién hgp :
3
—2n+3 2+
lim(\/n272n+3fn):lim - =lim 5 '31 =—1 Chon A.
n"—2n+3+n 1-Z4 2 41
n on

Giai nhanh: Vn’* —2n+3—n= —2nt3 ~ —2n =—1.
n=2n+3+n \/ﬂT—I—n

Cau 60. Cho day s6 (u,) v6i u, = Jrn? +an+5—+/n’ +1, trong d6 a la tham s6 thuc.

Tim a d& limu, =—1.
A. 3. B. 2. C. -2. D. -3.
Lo gidi: Vi +ant5—Jn* +1~+n? —/n* =0—— nhan lugng lién hop :

an+4
\/n2 +an—+5 +\/n2 +1

—1=limu, :1im<\/n2—|—an+5—\/n2 +1)=11m

a+— a
= lim n =—&a=-2.

a, 5 1
I+—+—+,/1+—
n n n

Chon C.
Giai nhanh:

an+4 N an _h
i tan+5+n 41 42 2 '
Cau 61. Gi4 tri ctia giéi han lim (\3/743 +1-3n° +2) bing:
A. 3. B. 2. C. 0. D. 1.
Loi gidi. yn’ +1-3Yn’ +2 ~ I —3Yn* =0—— nhan lugng lién hdp :
1im(%/n3 13w +2) —lim 2 ! —0.—— Chon C.
(i’ +1) 3 13w 2 +3/(n3 +2)

Cau 62. Gi4 tri cua giéi han lim(3 n—n + n) la:

,IN\/,f +an+57\/n2+l =

A. % B. +oo. C. 0. D. 1.

Loi gidi. Yn* —n’ +n~3/—n’ + n=0—— nhan lugng lién hop :



2
lim<3 n—-n +n):lim n = lim 1 :l_

3)2 E 2 3
{/(nz—ng) -min’ —n’ +n’ i/ll] i

n

Chon A.

Giai nhanh: Jn* —n' +n= " n’ _1
i/(nz_n3)2_n3 W —n +n Q/n77n317n3+n2 3

Cau 63. Gia tri ciia giéi han lim (\3/113 —2n? —n) bing:

AL B. 2. C. 0. D. 1.
3 3

Loi gidi. ¥n’ —2n° —n~ In* —n=0—— nhan lugng lién hgp :
2
lim (i/ W 2nt — n) — lim 2n — lim

3(n3—2n2)2+n.3n3 ;}1_74_1
Chon B.

2 2
Giai nhanh: Jn’ —2n* —n= —2n ~ —2n __2
{/<n3 —2nz)2 +nln® —2n* + 1 %/’76+”~%/’73+”2 3
Cau 64. Gia tri cua gidi han lim [\/; (\/n +1—+n— 1)] la
A. —1. B. +. C. 0. D. 1.

Loi giai. \/;(\/n—l—l —\/n—l) ~ \/;(\/_—\/;) =0—— nhén lugng lién hgp :

limx/;(\/n+1 —\/n—l) =lim 2\/; =lim 2 =1 Chon D.
Jn+1++n—1 \/1+1+\/11 '

n

Giai nhanh: \f(\/ﬁ \/—) \/Fl/_\/i \/Ef\/, 1.

Cau 65. Gia tri cua giéi han lim[ n (\/n—Jrl—\/;)} bing:

A. 0. B. C. D. 1.
4
Loi giai. f(\/nJr \/7) (\/_ \/7) 0—— nhéan lugng lién hgp :

Jn 1 1
li N 1— =1l =1l == Ch B.
1m\/;( n-+ \/;) 1m\/r+1+\/; m ) on

NI)—l
W | =

Jn N
Glalnhanh:\/;(Jn—ﬂ—x/;):\/n+l+\/;~\/;+\/;:5.

o1 3)

A. —1. B. 2. C. 4. D. +o0.

Loi giai. n(xln +1—+n*— )Nﬂ(\/ﬁ \/7) 0—— nhéan lugng lién hgp :

Cau 66. Gia tri cua gidi han lim bing:




4n
timn(\ +1-n* =3) =1 i Chon B.
mn{\n n lm\/;f—Her lm\/r F on

Gi4i nhanh: (\/ﬁ I fs) m+ﬁ J_+f —2.

CAau 67. Gia tri cua giéi han lim la:

n(\/n2 +n+17\/n2 +n76)

A 71 B. 3. C. D. +oc.

7
2
Loi giai. n(\/n2 Tntl—+n? +n—6) ~ n(\/niz—\/niz):O—H nhan lugng lién hgp :

limn(\/n2+n+1—\/n2+n—6):lim Tn
\/n2+n+1+\/n2+n—6
. 7 7
=lim =—.
1 1 1 6 2
I+—+5 +,1+=——
non n o n
Chon C.
Giai nhanh: (\/n +n+17\/n +n— 6) n n :z_
J2 At Lt tn—6 it +n® 2
2 g . 1
Cau 68. Gia tri cua giéi han lim l1a
' +2 —n* +4

A. 1. B. C. —o0. D. +c.

0.
Loi gidi. Vn' +2 —Jn* +4 ~ \/rT2 —\/n_2 =0—— nhén lugng lién hgp :

1 2 4
I+— +, 1+ ||=—
2 n n

42+ n2+4):limn.

1
m :limf—(
\/n2+27\/n2+4 2
1 f 2 f 4
I+— +,1+—
2 n n

vi limn = +o0, liml—

‘—1<0——> Chon C.

Giai nhanh:

1 1( 2 2 1 2 2
=—=|vn" +2++/n +4)~——(\/n7+\/n7):—n—>—oo.
N’ +2—n* +4 2 2
N9 —n—n+2 1

Cau 69. Gia tri cua gidi han lim
3n—2

A. 1 B. 0. C. 3. D. +oo.
Lai giai. v9n° —n —+n+2 ~\9n° =3n+#+ 0—— gidi nhanh:
N —n—+n+2 \/ 9n*

=1 Chon A.
3n—2
- 7+7
2
o . NI —n—A/n 2 \/ \/
Cu thé: lim 0 * \/§
3n—2 3
n

N

Cau 70. Gia tri cua giéi han lim la:

1



A. 2. B. 0. C. —. D. +.
Loi giai. yn’ +1—n~ In* —n=0—— nhan lugng lién hgp :

lim (\3/ 41— n) = lim = ! =0 Chon B.
3 <n3 +1) +myn’ +14+n°

=
Van dé 3. DAY SO CHUA HAM LUY THUA

& >

_ gn+2 .
Cau 71. Két qua cua giéi han lim————— bang:
3" +2.5"

25 C. 1. D. —.

A ——. B.
2

N |

_ gn+2 _gn+2
L&i giai. Giai nhanh : 25 YT B Chon A.
3" 4+2.5" 2.5" 2

27511+2 2[;] _25

Cuthé: lim———— =lim———— = —
3" 42.5" 3]"

=| +2

25

5

—3n —2.57" bing:
2n+1+5rz
A. —15. B. —10. C. 10. D. 15.
Li gidi. Gidi nhanh: 525 =25 _ |0 ChonB.
2n+l+5n Sn .
3

371 2 5n+] [5] 710
Cu thé: lim - = lim =-—10.

Zn+1+5n 2 n
2. 5 +1

3" —42" -3
- = la:
3.2" +4"
A. 0. B. 1. C. —o0. D. +.

no__ n+tl n n
34273 33 . Chon A.
32" +4" 4 |4

n n+l1 é _81 _31
3" —42""-3 |4 2 4) 0

CAau 72. Két qua ctia gi6éi han lim

Cau 73. Két qua cua giéi han lim

Loi giai. Gidi nhanh :

Cu thé: lim =lim =—=0.
3.2" 447 3[1]”+1 1
12
~ A 2 9 . s . 3” 71 v
Cau 74. Két qua cua giéi han lim—— bang:
2" —-2.3"+1
A. —1. B. —l. C. l D. E
2 2 2



3" -1 3" 1

L&i giai. Giai nhanh : ~ =—— Chon B.
2" —-23"4+1 —=23" 2
31 - [;] 1
Cu thé: lim — = lim =——.
2" —2.3" 41 [2]" 2+[1]"
3 3

(\/g)",zmﬂ +2n2+3 :a\/g
520 4(V5)" -3 mo1) b

tri cta biéu thic S = a® + 5% + 2.

Cau 75. Biét ring lim +c V6i a, b, ccZ. Tinh gia

A. §=26. B. §=30. C. §=21. D. § =31.
Loi giai. Giai nhanh:
n " n (l:l
(V5) =241 pp 03 (V5] 2w 1 J5
ot Y T o +—z=T+2=—+2—’ b=5.
52 +(V5) -3 oL (5 m NS 5 I
Vay § =17 45>+2° =30. Chon B.
., 20 (1) 3
Cu thé: lim ( ) — ++2n2 +3 =lim n\/g > —+ ’;
52 +(v5) -3 Ml 5.[2} +\5,[1J 1——
J5 5 "
1 5
=—+2=""242
J5 5

7T71+3n+22rz .

Cau 76. Két qua cua giéi han im——— =
q g < 3ﬂ_rz _ 371 + 2271+2

A. 1. B. l C. +oco. D. l
3 4
n n 2n n n n n
Loi gidi. Gidinhanh; —— 15 *2 T 4344 4 1 oo,
303427 3pt 3 144" 44" 4 :
»n- n + é n +l
o .. T3 2™ i 4 4 1
Cu thé: lim —— = lim =—
37_[_11 73n +2 n+ T n 3 n
3. 3. +4
4 4
CAau 77. Két qua ctia gi6i han lim[3” —5" | 1a:
A. 3. B. /5. C. —co. D. +c.

L&i giai. Giai nhanh: Vi 3>+/5 nén 3" —+/5" ~3"——+0c. Chon D.

lim3" = +o00

R
3

n

N

Cu thé: lim[3"fx/§n}:lim3" =+o0 vi

liml[gJ —1>0

Cau 78. Két qua ctia gi6i han lim<34.2”+1 —5.3”) la:



A. g B. 1. C. oo, D. %

Loi giai. Giai nhanh : 32" —53" ~ —53" = —00 (=5 < 0).—— Chon C.
; lim3" =+o0
162.[%] —5]2 —oc0 Vi

Cu thé: lim(3'2"" —53") = lim3" ;
mm

162.[%] —5] =-5<0

3" —42" -3
- = " la:
3.2n+4"
A. 0. B. 1. C. —o0. D. +oc.
342" 3 1_[3
32n-+4" 4"

Cau 79. Két qua cta giéi han lim

Loi giai. Giai nhanh:

n__ n+l n+l n n__ n+l
Cuthé: 0< 3 -42 3|§8'3 :24.[5] —0 lim>—+2 =3 _
| 32044 |7 4 4 3.2n 44"
n+l1
Cau 80. Két qua cua giéi han limw 1a:
3n"—n+2
A. +oo. B. g C. é D. —.
3 2
n
— =0
n _1 _2 3 n -
Loi gidi. Ta co 2”:ch:2"zcj:%~%:s > . Khi do:
k=0 —2—)+OO
LY lim—2:+oo
n n
243.—+10.|—
fim 2310 2 Tt [2] = +oo vi n i
3n* —n+42 N 2+3~2n+10-[2]
-+ lim ==>0
non 1 2 3
345
non
Chon A.
A N o D 02 ng N ~ 2 ;. 4n 4ot 1
CAu 81. Tim t4t ca gia tri nguyén ctua a thudc (0;2018) dé lim ¢ < .
3" 44" 71024
A. 2007. B. 2008. C. 2017. D. 2016.
n n+l n
Loi giai. Giai nhanh: ‘\‘/4 +2 p Ni/ 4 ZLSL<:>2“ >1024 =2" < a>10.
3" 44" 47 2° 71024

Ma a €(0;2018) va a € Z nén a € {10;2017} —— c6 2008 gia tri a. Chon B.

n n+l
Cu thé: Iim4/4 +2°
3n +4n+a




A2 B. 1. c.l D. L.
3 3 3
[ 2 -1 [ 2 -1
Loi giai. Ta c6 lim n +2n+( ) ]zlim n Jr2n—&—lim< ) . Tacé
3n—1 3" 3n—1 3"
2
14 =
R SRS TR |
3n—1 13 2 -1
3= — pim| Y20 )]—l.ChgnC.
3n—1 3"
1 n n 1 n
0< <3n) <[ ] Looum Y g

\/3_n+(—1)" cos3n
Jn—1

A. % B. 3. C. 5. D. 1.
\/% (1)"cos3n]_lim[ 3n +(f1>”cos3n

Cau 83. Két qua ctia gi6i han lim bing:

L&i giai. lim

Jn-1
Vin _\B3_ 5

lim =— 3
Jn—-1 1 ) \/3n+(71)”0053n
n . = lim =./3.
|(71) cosSn| 1 . (,1) cos3n \/;71
0< < — 0= lim =
| Vn-1 |- Jn—1
Chon B.
2 p—
Cau 84. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta a thudce (0;20) sao cho lim 3—1—6;”_1_—21—2%
n

14 mot sd nguyén.
A. 1.

Loi giai. Ta c6

_ a€(0;20), acZ
Ja+3ez
Cau 85. Két qua cta giéi han limm 1a:
A. 0. B. 2. C. 3. D. +oc.

L& gidi. Ta 6 limy2.3" —n+2 = lim~/3". 2—3in+2.[§] Vi

——a€{1;6;13}. Chon B.



limv3" =+o0 lim~/3" = 400

o<te " __ 2 golimlool
376 n(n=1) n-l 3 lim 27+2[] 250
5 3
lim[l] =0
3

do d6 1lim+/2.3" —n+2 =+oo. Chon D.

o
V&n dé 4. TONG CUA CAP SO NHAN LUI VO HAN

&

n . A A A A N A > . A~ A A
CAu 86. Tong ctia mot cap s6 nhan lui vé han bang 2, tong ctia ba s6 hang dau tién

2. 2o a8 Y e A O A ag e
cua cip s0 nhan bang 1 S6 hang dau u, cua cdp s6 nhan do6 la:

A,y =3. B. uy =4. C. y :% D. u =5.
L&i giai. Goi ¢ 1a cong bdi cta cap s6 nhan, ta cé :
u 1
1f]q:2 w=2(1-q) |4=—7
, & 9 Chon A
1-¢ 9 |2(1-¢')== _ 1 _
S, =u.—4 =2 1 |l =201+=]=3
’ 1-qg 4 2
1 1 1
Cau 87. Tinh téng S = 9+3+1+3+9+ +3n3+~-.
27
A.S:7. B. s =14. C. s=16. D. §=15.
Loi giai. Ta c6
1 1 1 1 1 1 1 1 27
S=943+ 14—t =t bt =9t bbb o | = 9 —— | =
39 3 33 3 3 L2
CSN vh: u, :l,q:% 3
Chon A.
Cau 88. Tinh tong § = V2|14 =+~ 4+ f o p oo
2 4 8 2"
A.5=V2+1. B.S=2. C. s=22. D.S:%.

Loi giai. Ta c6



S:\/E 1+%+l+l+...+i+... :\/E L] :2\/5‘ Chon C.

43 2" !
CSN Ivh: uy=1, q:lz 2
Cau 89. Tinh téng S=1+g+é+--~+2—
3 9 3"
A. §=3. B. S=4. C. §=5. D. S=6.
Loi giai. Ta co
2 4 2 2 (2) 2)" 1
S:1+—+—+-~-+—+...:1+——|—[—] —|—-~-+[—] +---=——==3. Chon A.
3 9 3" 3 (3 3 172
CSN Ivh: u;=1, q:% 3
A o 111 (-t
Cau 90. Tong cua cap s6 nhdn v6 han —,——,— ..., —,... bang
2 618 2.3"
A2 B. % c. 2 D. 2.
4 3 3 8
Loi giai. Ta co:
111 1" 1, 1 1 0" 11| 3
S:_f_+_+...+( )71 == 1f_+_2+...+( }I =— ==. Chon D.
2 6 18 2.3" 2 3 3 3" 1+ 8
CSN Ivh:uy =1, q:f%
Cau 91. Tinh téng S = 11 +[ll +...+ L1 +....
2 3 4 9 2" 3"
A. 1. B. % C. é D. l
3 4 2
Loi giai. Ta co
1 1 [1 1] [1 1]
S=|=—=|+|-—=|+ ——|+
2 3] 4 9 23
1 1
11 1 11 1 5 3 11
=44 —4| |-+ —F | =2 ] — =
2 4 2" 39 3" I 2 2
CSN vh: uy :q:% CSN Ivh:u, :q:% 2 3

Chon D.

l4+a+a* +..+a"
1+b+b2+...+b”<
el c. 122
1—a 1-b
Loi giai. Ta c6 1+a+a*+...+a" 1a tong n+1 s6 hang d4u tién cta cdp s6 nhan véi
1.<lfa”“) 1— g™t

s6hang daula 1 vacong bdila a,nén 1+a+a* +...+a" = 1 = .
—a —a

Cau 92. Gia tri cua giéi han lim a| < 1,|b| < 1) bing:

A. 0. D. Khong ton tai.

1<lfb"+l) lianrl
Tuong tu: 1+b+5b> +...+b" = = )
& 1—b 1—b




1— an+1

2 n - _ _ n+1 _
Do dé liml+a+a2+'"+a — lim 1_al _ 1 b.l a 1:1 b (|a|<1,|b|<1).
1+6+6"+...+0" 1-5"" l1-a 1-0"" 1—a
1-b
Chon B.

Cau 93. Rit gon S =1+ cos” x +cos* x +cos® x +---+cos* x +--- v6i cosx = +1.

. 1 1
A. S =sin’ x. B. S =cos* x. C.S=——. D.S=—1—.
sin® x cos’ x
Loi giai. Ta c6
1 1
S =14cos” x+cos* x+cos® x+---+cos™ x+--- = = . Chon C.

- 2 22
CSN Ivh: u; =1, q:cos2 x 1 —CoS X sm- x

Cau 94. Rut gon § =1—sin’ x +sin* x —sin® x +---+(—1)" .sin® x +--- v6i sinx = +1.

. 1
A. S =sin’ x. B. S =cos* x. C.S=————. D. S =tan®x.
14sin” x
Loi giai. Ta c6
n . 1
S =1-sin’ x+sin* x—sin® x+---+(—1)" .sin* x++--=————. Chon C.

1+4sin” x

CSN Wh: u; =1, g=—sin’ x

Cau 95. Thu gon S =1—tana +tan’ a —tan’ a +... v6i O<a<%.

A. S:l;. B.s=—2% . S:lta‘&. D. S =tan’a.
—tana \/Esin[a+7r] +tana
4
Ldi gidi. Ta ¢6 tana €(0;1) v6i moi o€ o;%], do d6
1
S=1-tana+tan’a—tan’ a+...= =— cose cosa .Chon B.
CSN Ivh: uy=1,q=—tan 1+tana S]n@+cos@ \/Esin (X‘i'ﬂ-]
4
Cau 96. Cho m, n 1a céac s6 thuc thuge (—1;1) va cac biéu thtic:
M=1+m+m +m +--
N=1+n+n’+n’+--
A=14+mn+m*n* +m’n’ +--
Khéng dinh nao dudi day ding?
A—__MN B.A—_MN
M+ N -1 M+ N +1
Fog— - D.oA=L Lt 1
M N MN M N MN
1
M=—" |m=1-L
Loi giai. Ta c6 I=m_ M xhi do
N = n=1-—
1—n
a-—L _ 1 MN_ Chon A



Cau 97. S6 thap phan vo han tuin hoan 0,5111--- dudc biéu dién bdi phan s téi gian
%. Tinh téng T = a+b.

A. 17. B. 68. C. 133. D. 137.
Loi giai. Taco 0,5111---=0,5+107+10"° +---+10" +---
Day s6 107%;107%...;10";...1a mot cdp s6 nhan lui vo han c6 s6 hang dau bing
w1071

u, =102, cong boi bing ¢=10" nén S = = =,
! B horhang ¢ 1-¢ 1-10' 90

—23
Vay 0,5111...=0,5+5=26_23_ J9=%° o _ ,1b—68 ChonB.
90 45 b—45

Cau 98. S6 thap phan vo han tudn hoan 4 =0,353535... dudc biéu dién bdi phan s6
t51 gian % Tinh T = ab.

A. 3456. B. 3465. C. 3645. D. 3546.

Loi giai. Ta c6

35
100 —35
A=0,353535...= 0,35 10,0035 4+ .= > 4 o2 4 = 107 3 4T p qy6s
10° 10 L 99 [p=99
107
Chon B.

Cau 99. S6 thap phan v6 han tudn hoan B=5,231231... dudc biéu dién bdi phan s6
t51 gian % Tinh T = a—b.
A. 1409. B. 1490. C. 1049. D. 1940.

Loi giai. Ta c6
B=5,231231...=540,231+0,000231+...

231
10 =1742
L5y BLBL s 000 g (B Je=1T
10° 10 17T 333 b=1333
10°

Chon A.
Cau 100. S§ thap phén v6 han tuin hoan 0,17232323... dudc biéu dién bdi phan s6 t6i

gian %. Khéng dinh nao dudi day diung?

A. a—b>2". B. a—b>2" C.a—b>2". D. a—b> 2"
Loi giai. Ta c6



0,17232323... = 017+ 23| —+ L 4 1

10" 10° 108
1
_i+23 10000 _ 17 23 1706 853
100 .l—i 100 100.99 9900 4950
100
a=23853 12 13
e =2°"<T=4097<2".
b=4950

Chon D.



O Bai 02

GIGI HAN CUA HAM SO

I - GIGI HAN HUU HAN CUA HAM SO TAI MOT PIEM

1. Pinh nghia

Pinh nghia 1
Cho khodng K chtia diém x, va ham s§ y= f(x) x4c dinh trén K hodc trén
K\{x,}.
Ta n6i ham s6 y = f(x) c6 gi6i han 1a s6 L khi x dén t6i x, néu véi day s6 (x,)
bat ki, x, e K\{x,} va x, » x,,tacé f(x,)— L.
Ki hiéu: }13(10 f(x¥)=L hay f(x)— L khi x— x,.

Nhan xét: limx=x,; limc=c v6i ¢ 1a hang sd.

2. Dinh li vé giéi han hitu han
Pinh i 1
a) Gia stt lim f(x)=L va lim g(x)= M . Khi d¢:
o lim|f(x)+g(x)| =L+ M;

X— X0

o lim[f(x).g(x)]=L.M;
. }%%% (néu M =0).
b) Néu f(x)>0 va lim f(x)=L,thi L>0 va lim./f(x)=VL.

3. Giéi han mot bén

Pinh nghia 2
e Choham s y = f(x) xac dinh trén (x,;0).
S6 L dugc goi 1a gi6i han bén phai ctia ham s6 y = f(x) khi x — x, néu véi day
s0 (x,) bat ki, x, <x,<b va x, —x,,tacé f(x,)— L.

Ki hiéu: lim f(x)=L.

e Choham s y = f(x) xé4c dinh trén (g;x,).
S6 L dugc goi 1a giéi han bén trai cia ham s6 y = f(x) khi x — x, néu véi day s6
(x,) bat ki, a<x, <x, va x, — x,, taco f(x,)— L.

Ki hiéu: lim f(x)=L.

x—xy

Pinh 1i 2

lim f(x)= L& lim f(x)= lim f(x)=L.

x—x x—xg X X0




II - GIGI HAN HUU HAN CUA HAM SO TAI VO CUC
Pinh nghia 3
a) Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén (a;+00).
Ta n6i ham s6 y = f(x) c6 giéi han 1a s6 L khi x — 400 néu véi day so (x,) bat
ki, x, >a va x, — +oo, tacé f(x,)— L.
Ki hiéu: xlirpr(x) =L
b) Cho ham s§ y = f(x) xac dinh trén (—oo;a).
Ta n6i ham s6 y = f(x)c6 giéi han 1a s6 L khi x — —oo néu véi day sd (x,) bat
ki, x, <a va x, — —oco,tacé f(x,)— L.
Ki hiéu: xlir}}xf(x) =L
Chu y:
a) Véi ¢, & 1a hang s6 va # nguyén duong, ta ludn co:

. . . C .
lim c=¢; limc=¢; lim —=0; Ilm —=0.

x—+00 X——00 x—+o00 x X——00 xk
b) Pinh 1i 1 vé gi6i han hiiu han ciia ham s6 khi x — x,vAn con ding khi

x, — 400 hodc x — —o0.

III - GIOI HAN VO CUC CUA HAM SO
1. Gi6i han vo cuc
Pinh nghia 4
Cho ham s6 y = f(x) xé4c dinh trén (g;+00).
Ta néi ham s6 y = f(x) c6 gi6i han 1a —co khi x — +o0o néu véi day s6 (x,) bat
ki, x, >a va x, — +oo, tacod f(x,)— —oc.
Ki hiéu: lim f(x)=—oc.
x—+00
Nhén xét: lim f(x)=+oo< lim (—f(x))=—o0
xX—+00 xX—+00
2. Mot vai gisi han dic biét
a) lim x* =400 véi # nguyén duong.

x—-+00
: ~ |4+o00 néu k chin
b) lim x* = - ,
x——00 —o0 néu k 1é

3. Mot vai quy tic vé gidi han vo6 cuc
a) Quy tic tim giéi han cua tich f(x).g(x)

fmfx)=t | lmsl) | lm[/(x)a(+)
L>0 o0 —
—00 —00
L<0 oo —=
00 400




S

b) Quy tic tim gidi han cta thuong

2(x)
lim flx)=L lim g(x) D4u cua g(x) Sx)
0 0 X — X g(x)
L +o0 Tuy ¥ 0

L>0 + 400

0 - —00

L<0 a —

— 400

CAU HOI TRAC NGHIEM
CAU HOI TRAC NGHIEM

=
Van dé 1. DAY SO cO GIGI HAN HUU HAN

& >

Cau 1. Gi4 tri caa giéi han 133(3x2 +7x+11) la:

A. 37. B. 38. C. 39. D. 40.
Loi giai. £i£r21<3x2 +7x+11)=3.2" +72411=37—— Chon A.
Cau 2. Gia tri ctua giéi han }Lr%|x2 —4| la:

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Loi gidi. lim x> —4|= ‘(ﬁ)z 74‘ =1—— Chon B.

x—3
Cau 3. Gia tri cta giéi han lim % sin% la:
A. sin%. B. +. C. —. D. 0.

NP L1 ! .1
Loi giai. Ta c6 Im&x2 sin— = 0.sm5 =0—— Chon D.
x?—
CAau 4. Gi4 tri cta giéi han lim

x——1 x3 + 2

la:

A. 1. B. -2. C. 2. D. ——.

2 | 2
Loi giai. lim x3 3 _ ( >2 S —2—— Chon B.
x==1lx” L (71) +2
a 22 Ag D . .oz . x—x° .
Cau 5. Gia tri cua gi6i han im——  la:
=1 (2x—1)(x* -3)



A 1. B. —2. C. 0. D. —.
x—x -1
L&i gidi. lim = =0 Chon C.
Sl 2x-1)(x*=3)  (21-1)(1* =3) i
T G O i e st s i J";ﬂ Ia:
ol x4 x—3
A -2 B. 2. c. 2 p. -2,
2 3 2 3
_ —1-1
Loi gidi. Ta c6 lim 4|x el 2 Chon D.
=1l x' 4+x-3 1-1-3 3
2 —
Céu 7. Gid tri clia gidi han lim V3x *i *
X—r— X —
A -2 B. 1. c. -1 D. 3.
2 2 2 2
2 J—
Léi gidi. Ta ¢6 lim Yor T1= X _N3FIFL_ 3 opon A,
el x—1 —1-1 2
R e . 9x* —x .
Céu 8. Gia tri cua gidi han lim |—————— 1a
=34 (2x —1)(x* - 3)
1 1
A. —. B. /5. C. —. D. 5.
5 V5
2 _ 2 _
Loi gidi. lim |— % | 933 1 cpenc.
(2x-1)(x* =3) \(23-1)(3'=3) 5
. - . x*—x+1
Cau 9. Gia tri cua gi6i han lim }———— la:
=2\ x*4+2x
Al B. L c. b p. L
4 2 3 5
2 _ 2 _
Loi gidi. limi/x ] \/22 241 _1 ChenB.
=2\ xT 4+ 2x 2°42.2 2
3/ 2 _ 4 / _
Cau 10. Gia tri cua giéi han lim 3¢ —4-V3x=2 la:
x=2 x+1
A -3 B. - 2. C. 0. D. +o.
2 3
3 2 _ _ _ 3 _ _ _
Lo giai. Ta c6: limor V3x=2 _Wi2-4—ve-2_0_, | Chon C.
2 x+1 3 3

=
Van dé 2. GIGI HAN MOT BEN
&)

n A 2 2 . s . - 1 N
Cau 11. Két qua cua giéi han lim G la:
x—2" x —

A —cc. B. +oo. C. —g. D. 1.



lim (x—15)=—13<0

x—27

—— lim x_lsz—oo. Chon A.
hm <X*2>:0 & x72>0,v_x>2 x—27 xfz

x—2"
Nx+2 1

Lo giai. Vi

Cau 12. Két qua ctia gi6i han lim > a:
x=2" \[x —
15 R .
A, —o0. B. +oc. C. Rk D. Khong xac dinh.
o [ImAE2 =220  Jx+2
Loi giai. —— lim =+o00. Chon B.
Iimvx—2=0 & vx—2>0,Vx>2 =2 x—2
x—2"
G . B @ o . |3x+6
Cau 13. Két qua cua gi6i han lim | ad | la:
xﬂ(—Z)‘ x+2
A, —c. B. 3. C. +x. D. Khong xac dinh.

Loi giai. Ta c6 |x+2| =x+2 v6imoi x>-2, do do:

im PO g A 302 3—3—— ChonB.
) X2 et x42 el X2 el

Cau 14. K&t qua cua gi6éi han lim JZ;xl 1a:
x-2" 2x° —5x+2

A. —. B. +oc. C. fl. D. l
3 3
Loi giai. Ta c6 lim le;xl —lim— 2%  —fm— =L Chenc.
-2 2x2 =5x+2 2 (2-x)(1-2x) 2 1-2x 3
2
Cau 15. Két qua cua giéi han lim _ef Aokl la:

=3 (e + 3)(x2 + 5)

A, -2 B. 2. C. 0. D.

=
w

Loi giai. Tacé x+3>0 véi moi x> —3, nén:

po B30 L (x43)(x410) L Vad3.(xt10) V343(3+47)
a3 (P +5) Y J(x43) (P +5) NEE J(=3) +5
Chon C.
2x »

Cau 16. Cho ham s8' f(x)={VI—x YIEST hi do lim f (x) la:

P +1 veix>1 -

A. +oo. B. 2. C. 4. D. .

Loi gidi. lim f(x)= limy3x’ +1=y3.I' +1=2—— Chon B.

x* +1 .
Cau 17. Choham &6 flx)=11—x = . Ehids lim f(x) I2:

x—1

N2x—2 voix>1

A. +oo. B. -1 C. 0. D. 1.



o e tim (" +1) =2
Loi giai. lim f(x)= lim =+oo vi . Chon A.
Xl =l 1—x lim(l—x):O&l—x>O(Vx<1)

x—1"

x* =3 véix>2

. Khi @6 lim f(x) la:
x—1 véix<2 ’Hzf<>

Cau 18. Cho ham s& f(x) —{

A. —1. B. 0. C. 1. D. Khéng ton tai.
lim f (x) = lim <x2 73) =1
L&i giai. Taco {7 2 = lim f(x) = lim f(x) =1= 1imf<x) =1.
hm f ()C) = hm <_X71> = 1 x—2" x—27 x—2
x—2 x—2

Chon C.
Vx—2+3 véix>2

. Tim a d& ton tai lim f(x).
ax—1 voi x <2 =2

Cau 19. Cho ham s6 f(x) :[
A.a=1. B. a=2. C. a=3. D. a=4.
lim f(x): lim (ax—l):Za—]
x—2"

lim £ (x) = lim (Vx—2+3] =3

x—2" x—2"

Khi d6 lim f (x) ton tai « lim f(x)= lim f(x) < 2a—1=3« a=2. Chon B.
x— x—2 x—27

Loi gidi. Taco {°

X —2x+3 v6ix>3

Cau 20. Cho ham s6 f(x)=11 véi x = 3. Khing dinh nao duéi day sai?
3-2x7 véi x <3
A. lim f(x)=6. B. Khong ton tai lim f(x).
x—37 x—3
C. lim f(x)=6. D. lim f(x)=—15.
lim f(x)= lim (x —2x+3)=6
Lai giai. Taco {* o —— lim f(x)= lim f(x)
lim f (x)= lim (3—2x")=~15 = x=3
x—3" x—3"

—— khong tén tai gi6i han khi x — 3.
Vay chi ¢6 khéng dinh C sai. Chon C.

S =)
Vé&n dé 3. GIGI HAN TAI VO CUC
=D

Cau 21. Gia tri cia giéi han lim (x -+ 1) la:

A. 1. B. —. C. 0. D. +cc.
lim x’ =—o0
NP . . 1 1 N
Loi giai. lim (x—x3 +1): lim x’ _2_1"'_:]:"'00 vi 1 1 .
e e X X lim —271 +7] =—1<0
R X

Chon D.
Giai nhanh: x—x’ +1~(—1)x’ ——+00 khi x — —o0.

Cau 22. Gia tri cia giéi han lim <|x|3 +2x% + 3|x|) la:



A. 0. B. +. C. 1. D. —<.
Loi giai. Ta c6

lim (|»° +2x> +3]x]) = lim (—x° +2%” ~3x)= lim x [ 1+31] +00. Chon B.
X——00 X——0C X——0C x x
Giai nhanh: |x|3 +2x7 4 3|x] ~ |x|3 — 400 khi x — —oc.
Cau 23. Gia tri cua giéi han lirP ( 22 +1 +x> la:
A. 0. B. +c. C.\2-1. D. —oc.

D4t x 1am nhan td chung:

L&i giai. Giai nhanh: x — +oo: /x> +1 fxmd fx=2x— 4o, Chon B.
lim x =400
x—+00

l-l- ! > +1|=+o00 vi 1 .
\ lim [1+— +1=2>0
x—27 X

Cau 28. Gia tri ctia giéi han lim <\/3x —1++x° +2) la:

x—+00

lim (Vo +14x)= lim x

X—+00 X—+00

A B3+1 B. +oc. C.3-1. D. —cc.
Loi gidi. Gidi nhanh: x— 4oo: 3¢ — 14/ +2 ~ 32 +4/6* = (\/_+1)x—>—|—oo.
Chon B.

D4t x 1am nhan td chung:
. 3[7 3 2 . 1 2 R
lim (V36" — 1+ +2) = lim x|33——= + [1+= |= 400 vi
X—+00 X—+00 X X
lim x=+o0
X—+00
, 1 2) . :
lim |33—— +,[l+— |=3+1>0
X—+00 X X
Cau 25. Gi4 tri ctia giéi han lim x(\/4x2 +7x +2x) 1a
x—+00
A. 4. B. —. C. 6. D. +o0.

Loi giai. Giai nhanh: x — +oo: x(\/4x2 +7x+ Zx) ~ x(\/4x2 + Zx) =4x* — +o0.

Chon D.
Dat x* lam nhan ti chung:

lim x(\/4x —|—7x+2x)— lim x?

x—+00 x—+00

lim x* = +o0

X—+00
/4+Z+2
X

=400 vi

la+T 4o
X

=
Vén dé 4. DANG VO DINH %

& >

1im —4>0

x—+00

3

Cau 26. Gia tri cua giéi han 11m xz -8 la:
x—2 x J—



A. 0. B. +oc. C. 3. D. Khong xac dinh.
=8 . (x-2)(x"4+2x+4) . 2 +2x+4 12
=1lim =lim ==

Loi giai. Ta c6 lim—— 3
=2yt —4 2 (x—2)(x+2) =2 x+2 4
Chon C.
5
Cau 27. Gia tri cua giéi han lim x3_+1 la:
=-1 x° 41
A2 B. 2. c. 2. D. 2.
5 5 3 3
5 x+1)(x* =+ x> —x+1 4_ 43 2_
Loi gii. lim "3+1:11m< I . ):nmx ¥t —adl S
x—=1 5 +1 x——1 (x+1)<x fx+1) x——1 X *X‘i’l 3
Chon D.
3
Cau 28. Biét ring lirn(2x3—i_—62\/5 =a\/3+b. Tinh a* +b°.
x——~/3 —X
A. 10. B. 25. C. 5. D. 13.
2x3+3\/§_ ) 2(x+\/§)<x27\/§x+3) ) 2<x27\/§x+3)

Loi giai. Tacé lim = lim

N N U R B
2[(76)245.(43)%] 8
NN NG

~3
—3V3 {Z_I:az—l—bz:lO.Ch(_)nA.

— 2 —
Cau 29. Gid tri ciia gidi han lim | =~ > 1;
x==3 x° 4+ 3x
AL B. 2. c.2 D. >
3 3 3 5
2 3)(x—2 _ 3
Loi gidi. lim | %79 _ fim e+3)(x=2)) o= |=3-2|_5 Chon C.
=3 x" 4 3x x—=3 x<x+3) =3y -3 3
. C 3—x
Cau 30. Gia tri cua giéi han lim ———— la:
=327 —&°
A. l B. 0. C. E D. E
3 3 5
L&i giai. Tacé 3—x >0 v6i moi x <3, do do:
lim —>=*_ — tim 3-x
3275 3 \/(3—x)(9+3x+x2)
= lim Sox 33 =0. Chon B.
=3 94 3x+x7  \9+33+3
. i o <x2—|—7T21)7/1—2x—7T21
Cau 31. Gia tri cua gi6i han lin(} la:
= x
21 21 21 21
AT ) L c. 2. p. 1227
7 9 5 7

Loi giai. Ta co



<x2 —|—7r21)\/7 1-2x — 7 (x2 —&-7721)(\7/1—235 —1) P

lim =lim +limx =— . Chon A.
x—0 X x—0 x—0
Cau 32. Gia tri cua gidi han lim —————— x + - \/7
x—07"
A. 0. B. —. C. 1. D. +.

Vet +x—x (x2+x)—x
Loi gidi. Ta coé lim = lim =lm ———==+x
x—0" x2 x~»07x2( lx2+x+\/7) x—0" 'x +x+\/_
vil>0; lim(x/szrx +«/;):0 va Vx> +x ++x >0 v6imoi x>0. Chon D.
x—0*

Cau 33. Gi4 tri cua gidi han lim ——— ! la:

el \3/4x +4-—2

A 1. B. 0. C. 1. D. +o.
VP (x—l)(3(4x+4)2+2%/4x+4+4)
Loi giai. Ta c6 lim i

——=1Ilim
1 Yax a2 (4x+4—8)(3/x_2+3/;+1)
(3/(4x+4)2 +23f4x+4 +4) "

=lim =—=1. Chon C.
S a4 12
_13' —
Cau 34. Gia tri cua gidi han lin(}z 1+x-v8-x la:
2 x
A2 B2 c. D. -2,
6 12° 12° 12°
— _ 3
Lo gidi. Ta o6 lim 2V F*X V8% _ o, 2“1” 2,278«
x—0 X x—0 X
=lim 2 ! —1+i:£. Chon B.
IR NP RS 4+2\/8—x+\/8 x) 1212
Cau 35. Biét rang 6>0,a+b=>5 va lim 1 de il il =2 . Khing dinh nao duéi
¥ x
day sai?
A.1<a<3. B. b>1. C. @ +b* >10. D. a-5<0.
Loi giai. Ta c6 hm Vax +1 =1i 0[ ax+1—1+1— 1—bx
¥ x x
— lim ax n bx
- x(%/(xﬂ)z +3¥x 141 x(1+\/1—x)
= lim a + b _24_2_2
0 (\3/(x—|—1)2—|—\3/x+1+1) (1+1-x)| 3 2
a+b=>5
b=5
Vay ta dudge: 14 b & et < a=3,b=2—— Chon A.
3t5=2 l2a43=12 -



A 0
Van dé 5. DANG VO DINH —
00
&
2 —
Cau 36. Két qua cua giéi han lim w 1a:
xo-oe X" +6x+3
A. 2. B. +. C. 3. D. 2.
5 3
2 _ 245
Loi gidi. Taco lim 2% 2% 3 _ iy — ¥ ¥ _) ChonD.
e x4 6x 43wy 63
x %’
2 2
Giai nhanh: khi x — —oo thi: w Nzizz 2.
x“+6x+3 X
3 p_
Cau 37. Két qua ctia gi6i han lim w 1a:
A 1 6x 13
A. 2. B. +c. C. —. D. 2.
2+ >3
3 2 T3
Li gidi. Ta c6: lim 25725 ~3 _ jim »— ¥ ¥ _ . ChenC.
o x4 6x+3 w63
ot
X X

3 2 3
GiAi nhanh: khi x — oo thi: 22 70 =3 (20,
x°+6x+3 x

3 52
Cau 38. Két qua ctia gi6i han lim w 1a:
xo-0 3x° +2x° —5

A. 2. B. +oc. C. 0. D. —oc.
2 7 11
3742 3 4 6
Loi gidi. Ta c6: lim 2= % Ty 2 2 x* _0_4 chonc.
2o 360 4 2x7 =5 e g4 2_5 3
T8
x
3 2 3
GiAi nhanh: khi x — oo thi: = > *11 2 21,
3x°+2x° -5 3x 3 x
2 . 2 @ oo . 2x—3 .
Cau 39. Két qua cua gi6éi han lim —— la:
xX——00 [xZ +1_x
A, 2. B. +o0. C. 3. D. 1.
Léi giai. Khi x — —oo thi Vx® =—x—— ¥’ +1 -2~V ~x=—x—x=-2x40
3
: S 2x -3 2=
—chia ca ti va mau cho x, ta duge lim ———— = lim —* — — 1.

X——00 2 X——00
Vx©+1—x 7/1+i271
X

c6 gidi han 1a +oo khi x — +oo (v6i ¢ 1a tham sd).

Chon D.
o 8 2—a)x—3
Cau 40. Biét rang —< e
Vai +1—x
Tinh gi4 tri nhd nhat cia P =a’ —2a+4.
A. P =1. B. P =3. C. P._=4 D. P. =5.

min min min min



Loi gidi. Khi x — 400 thl ¥ =x——xt + —x~x/7 x=x—x=0
—— Nhan lugng lién hgp:

= lim ((2—a)x - 3)( 1+x)= lim xZ[Z—a—é]

x——+00 X

f 1
1-‘r—2-‘r1 .
X

e (2—a)x-3

1 = lim
,/1+—+1

:+OO
=4>0 “Yx’4+1-x
3
2—a——|=2—-a>0=a<2.

& lim
x—+00

X

2x—3
:<(2—a)x—3)< xz—|—1—I—x)N(Z—a)x.(\/xT—&—x):Z(Z—a)x—>+oo<:>a<2.

Khid6 P=a’—2a+4=(a—1)] +3>3, P=3a=1<2= P, =3. ChonB.

min

Giai nhanh:tacoé x — +oo

45 —x+1

Cau 41. Két qua cta giéi han lim ~————— 1a:
s xt1
A. 2. B. 1. C. -2. D. +oc.
2 2
L&i giai. Giai nhanh: khi ¥ — —oo V¥ —x 1 N4 72X ) Chen C.
x+1 x x
1 1
v S VR .
Cu thé: lim Y—— "~ —x Al = lim xl X — 4 =-2.
X——00 x+1 X——00 1+7 1
Cau 42. Két qua ctia gi6i han lim - v —2x+1+2-» la:
Fotee 9y —3x +2x
A. fl. B. +oc. C. —oc. D. l
5 5
Loi giai. Giai nhanh : khi
2 _ _ 2 _ _
¥ 400 Vix® —2x+142—x 4x" —x  2x—x :l Chon D.

N9x? —3x +2x Jox? +2x 3x+2x 5
/ 2 1 2

7 _ 4—*-‘1-72‘1'*—1

Cuthé: fim Y2¥ —2xH142-x N x & x

1
.x~>+oo l9x273x+2x 7x4»+oo 9ié+2 5
V X

V4 —2x 142
Céu 48. Bigt ring L= lim Y2¥ —2*+1+2-x

= ad S3x b
Khing dinh nao dudi day ding.

A. a>0. B.L—_ > o

a+b " b—a
Loi giai. Ta phéi c¢6 ax’ —3x >0 trén (—oo;a) < a>0.

Tacd x — —00——dx” —2x+1+2—x ~dx” —x =-3x+0.

>0 1a hitu han (v6i ¢,b 1a tham s6).

D. 5> 0.




Nhu vay xem nhu “ti” 13 mot da thitc bac 1. Khi d6 lim Y2¥ —2X+1+2-x

>0 khi
= ax® —3x +bx
va chi khi vax® —3x +bx 1a da thic bac 1.

Ta c6 vax® —3x +bx ~~ax’ +bx:(—\/2+b)x—>—x/g+b7é0.

Khi d6 \/4x272x+1+27xN —3x _ 3
Vax* —3x +bx (—\/E—&—b)x b—+a

=L>0&b—+Ja>0=b>a.

Chon B.
3, 3 2
CAau 44. Két qua cta giéi han lim N e L 1a:
oo (2x% 1
V2 V2

A Y2 B. 0. c. Y2, D. 1.
2 2
3 3 2
Léi gidi. Giai nhanh: x — — oY% 2% F1 J_ * __ 1 Chenc.

\/2x2—|— \/ —2x V2
3[.3 2 13/1+ Jr*
Cythé: fim W 2L i e !

e 2 41 Ny V2
x

Cau 45. Tim t4t ca cac gia tri cia ¢ dé lim ( 2x> +1 +ax) 1a +oo.

A.a>x/5. B.a<\/§. C.a>2. D. a<?2.
Loi giai. Giai nhanh: x — —co——+/2x* +14+ax ~V2x* +x

=—\/§x+ax:(a—\/5)x—>+oo<:>a—x/5<0<:>a<\/§. Chon B.

Cu thé: vi lil}l x =—00 nén lir}l (\/Zx +1+ax)— 11m x[ f2+i+a =400
& hrn —,/2—1— L t+al=a—2<0ea<2.
==
Van dé 6. DANG VO PINH oo — oo
e
Cau 46. Gia tri clia gidi han lim (2x° —x) la:
A. 1. B. +oo. C. -1 D. —©.

Loi giai. Giai nhanh: x —» —co——2x° — x> ~ 2x° — —oc0. Chon D.

lim ¥’ = —00
Cu thé&: lim (2x° —x?)= lim % [ZLJ— —oo vi

X——00

2—1]:2>0'

X

Cau 47. Gia tri cua giéi han lim[ L 21 4] 1a
x

x—2

A. —cc. B. +oo. C. 0. D. 1.



Loi giai. Ta c6 lim[ L 21 J—lim[—_ =
=2 x—2 x"—4 4
Vi lim (x+1)=3>0; lim (x* ~4)=0 va x* 4 <0 v6i moi x €(~2;2). Chon A.

x—2"

Cau 48. Biét ring a+b=4 va lim[ a b ] htiu han. Tinh giéi han

=1 |\1-x 1-4%°
L=lim |2 % |
=l \1-x" 1-—x

A. 1. B. 2. C. 1. D. -2.
2 2
Ldi giai. Ta ¢6 lim[ ¢ b 3]—1ima+‘”‘+aj‘ by 2t extar —b
=l \l-x 1—x ¥l 1—x ’Hl(l—x)<l+x+x2)
Khi @6 Iinll [1a 1 b 3] hitu han & 1+al+al>—b=0<2a—b=—1.
=1 \l-x 1-x
b=4 =1
Vay ta co at o !? :L:—Iim[ a b 3]
2a—b=-1 |b=3 =1 (1-x 1-x
2
— — 2
— _lim— X % 2 :—limﬁzl.Chgn C.

’Hl(lfx)(1+x+x2) =1 14 x+ 2

Cau 49. Gi4 tri cha gidi han lim (V14227 —x) 1a:
x—+00

A. 0. B. +oo. C.\2-1. D. —.
Loi giai. Taco lim <\/1—|—2x2 —x): lim x %—&—2—1 =400
x—+00 x—+00 X

Vi lim x = +oc; lim[ i2+21}—ﬁ1>0. Chon B.

xX—+00 x——+00 X

Giai nhanh: x — +oo——1+2x> —x ~~2x> —x =2x—x = (\/E—l)x — +o00.
Cau 50. Gia tri cia giéi han lim (\/x2 +1 —x) la:

x——+00

A. 0. B. +oc. C D. —.

1
=
Loi gidi. x —» +oo—— x> +1—x ~+/x’ —x = x —x = 0—— Nhan lugng lién hop.

Giai nhanh: x —» +oo——Jx’ +1—x = ! ~ ! = L — 0. Chon A.
Vai+1+x \/x_2+x 2x
1
Cu thé: lim (\/x2 +1 —x) = lim ! = lim X :9: 0.
x—+00

x—+00 2 x—+00 1
x“+14+x /1—1-?—1-1

Cau 51. Bigt réng lim (\5#" +2x + x5 =aJ5+5. Tinh §=5a+5.

A S=1. B. s=-1. C. §=5. D. s=-5.
Loi gidi: x —» —oo——+/5x" +2x + x5 ~V5x% 4 x5 = 5+ 25 =0

—— Nhan lugng lién hgp:
Gidi nhanh: x — —0o———+/5x> +2x + x5



2x 2x 1

2x
BN N N E PN S N[N

Cu thé: Tacoé lim (\/sz +2x +xx/§) = lim 2x
Fomoe e m +x+/5

1
= lim 2 2 15 *TT5.5-_1 ChonA.

x——00 _ - 5
542445 255 b=0
X

CAu 52. Gia tri cua giéi han lim (\/xz 1 3x —/x? +4x) la:

x—+00
A. Z B. —l. C. +. D. —oc.

2 2
Lo gidi. Khi x — +oo——Jx? +3x —Jx? +4x ~x2 /x> =0
—— Nhan lugng lién hgp:

Giai nhanh: x — 00— +/x? +3x —/x? +4x
_ —x e
Vo 13x 4 +4x N+ 2x

Cu thé: lim (\/x2—|—3x—\/x2 +4x):

xX—+00

,l, Chon B.
2

lim Iim ———

’Hm\/x +3x—|—\/x +4x "Hm\/: \/:

Cau 53. Gia tri cua giéi han lim (\/336 -1 —i—\/x +2) la:

A 3+l B. +oo. C.3-1. D. —c.
Loi giai. Giai nhanh:
x — —0o——33x% —14+/x2 +2 ~ 3353 +x = )x—> —o0. Chon D.

Cu thé: lirp (3/335 l—l—\/x +2 = hm x[3/3——_ h+
3/3—%—1/1+% =-1>0.
x x

Cau 54. Gia tri cia giéi han lim (\/x2 1y 4 ) la:
x—+00

A. E B. +oo. C. 1. D. —<.

6
Loi giai. Khi X — +oo——lx’ +x 3 —x° ot = =x—x=0
—— Nhan lugng lién hgp:

Gidi nhanh: x* +x —3x’ —x* = (x/xz +x —x)Jr(x—m)

Vi lim x =—0c0, Ilim

X——00 X——00

x 2 x 2
+ ~ +
X414 x2+x\3/x3—1+43/<x371)2 Vi x4+ 18

(x = +00). Chon A.

oxlnn

R
2 3



Cu thé: lim (x/xz—l—x—i/af—xz): lim <\/x2+x—x—|—x—\/3 x3—x2)

xX—+00 x—+00

2

= lim S o ==+
xobool 22 114y x2+x3/x371+3'<x371)2 2 3
Cau 55. Gia tri cua giéi han lim <\3/2x —1-32x +1) la:
xX—+00
A. 0. B. +. C. 1. D. —x.
Loi gidi. x — +00——32x—1—-32x +1 ~Y2x —2x = 0—— nhan lugng lién hop:

Giai nhanh: 32x—1—-32x+1=
-2 -2

—2
WJox 17 + ¥4 1-gfaxr1)  Vax + e 14 3ax
Cu thé: lim (2x—1-32x+1)= lim 2 =0.
. TA2x 1) +3(2x—1)(2x +1) + (22 +1)
S )
V&n dé 7. DANG VO PINH 0.0

& >

=

A. +oo. B. —1. C. 0. D. 4.

=

S
-

— 0. Chon A.

Cau 56. Két qua ctia gi6i han ling 1a:

Loi giai. Ta c6 lim =lim(x—1)=0-1=-1. Chon B.

x—0

X

Cau 57. Két qua cua giéi han lim (x—2),/— la:
x—2T X —

A. 1. B. +. C. 0. D. —~<.
Loi gidi. Ta c6 lim (x—2),/—— = lim o2 042 Chon C.
x2" x"—4 2 \[x42 2

Cau 58. Két qua cta giéi han lim x f# 1a:
xotoo \ 3y 4 x° 42
A. % B. @ C. +oo. D. —oo.

Loi giai. Giai nhanh:
{ 32x—|—21 ~ X. fz—xzzﬁ.x. ! :—6.x.l:—6. Chon B.
3x7 4+ x"+2 3x 3 Uit 3 x 3

x
» % (2x+1

Cu thé: lim x %: lim 3<—>
xodoe \3x7 4 x° 42wt (3x7 4 x

X — +00

Cau 59. Két qua ctia gi6i han lim % [sin X —

A. 0. B. -1. C.



Loi giai. Ta c6 lim x”
x—0

x—

X

CAu 60. Két qua ctia giéi han  lim (x3 +1) zx .
xﬁ(fl)‘ X —

A. 3. B. +o0. C. 0.

la:

Loi giai. V6i x €(—1;0) thi x+1>0 va

X

Dodé lim (x°+1),/— lim (x+1)(x* —x+1) "

(1) =1 o)

= tim Jx+1(x* ~x+1),/ -~~~ =0. Chen C.

x—(-1) X —

sinmciz] = lim(x2 sinmc—l) =—1. Chon B.



O Bai 03

HAM SO LIEN TUC

I - HAM SO LIEN TUC TAI MOT PIEM
Pinh nghia 1
Cho ham s y = f(x) x4c dinh trén khoang K va x, € K.

Ham s6 y = f(x) dugc goi 1a lién tuc tai x, néu lim f(x)= f(x,).

II - HAM SO LIEN TUC TREN MOT KHOANG
Pinh nghia 2
Ham s6 y= f(x) dudc goi la lién tuc trén mot khoang néu né lién tuc tai moi
diém cta khoang doé.
Ham s6 y = f(x) dugc goi la lién tuc trén doan [2;5] néu né lién tuc trén khoang
(a;0) va
lim f()= £(a), lim f(x)= £ (5).
Nhan xét: D6 thi cia ham s6 lién tuc trén moét khoang 14 mot "duong lién" trén
khoang dé.

Ay AY
a HEEN o \ >
o o7 ’
Ham s6'lién tuc trén khoang (a;b) Ham s6 khong lién tuc trén khoang (a;0)

III - MOT SO PINH Li CO BAN
Pinh 1i 1
a) Ham so da thiic lién tuc trén toan bd tap s6 thuc R .
b) Ham s6 phan thiic hitu ti va ham s lugng giic lién tuc trén tiing khoang xac
dinh cta chuing.
Dinh 1i 2
Gid st y= f(x) va y=g(x) la hai ham s&lién tuc tai diém x,. Khi dé:
a) Cacham s6 y= f(x)+g(x), y=f(x)—g(x) va& y= f(x).g(x) lién tuc tai x,;

b) Ham s6 f(x) lién tuc tai x, néu g(x,)=0.

g(x)




Pinh 1i 3
Néu ham s§ y = f(x) lién tuc trén doan [a;6] va f(a).f(b) <0, thi tdn tai it nhat
mot diém ¢ € (a;6) sao cho f(c)=0.

Dinh Ii 3 ¢6 thé phat biéu theo mot dang khac nhu sau:
Néu ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] va f(a).f(b) <0, thi phuong trinh

f(x)=0 c6 it nhat mot nghiém ndm trong khoang (a;b).

CAU HOI TRAC NGHIEM

S =S
Van dé 1. XET TINH LIEN TUC CUA HAM SO

& >

Cau 1. Ham s§ f(x)=~3—x+ \/xlﬂ lién tuc trén:
A. [-4;3]. B. [-4;3). C. (—4;3]. D. [—00;—4]U[3;+00).

e e 1 ea 3—x>0 x>—4
L&i giai. Diéu kién: { { - b

& —2 D =(-4;3]—— ham s lién tuc trén
x+4>0 x<
(—4;3). Xét tai x=3, ta co
1 e L. .
V3—x+——|=—== f(3)—— Ham s6 lién tuc trai tai x=3.

N I

Vay ham s6 lién tuc trén (—4;3]. Chon C.

lim f(x) = lim 1

x—3 x—3

_ x’4xcosx+sinx
2sinx +3

A -1 B. [L;5]. C. [%;m]. D. R

Cau 2. Ham s§ f(x)

lién tuc trén:

Lai giai. Vi 2sinx+3+#0 v6i moi x€ R—"2—~ D =R—— Ham s6 lién tuc trén R.
Chon D.

2
n R ” L e TR R . = B o
Cau 3. Cho ham s§ f(x) xac dinh va lién tuc trén R véi f(x)= X 3542 v6i moi

x_
x#1. Tinh £(1).
A. 2. B. 1. C. 0. D. —1.
Loi giai. Vi f(x) lién tuc trén R nén suy ra

2
F(O)=tim £ (x)=1lim™—**2 _Jin(x—2)= 1. Chon D.

x—1 x—1 x_] x—1
NVx+3—+3—x

Cau 4. Cho ham s§ f(x) xé4c dinh va lién tuc trén [-3;3] véi f(x)=
x

v6l x = 0. Tinh f(O)

A 2B B, Y3
3 3



Loi giai. Vi f(x) lién tuc trén [-3;3] nén suy ra
. ANx+3-— 3 —X 2
=lim =lim =lim Chon B.
f( ) x~>0f< ) Y0 X *—0 ’X+ + (3 X \/’

Cau 5. Cho ham s§ f(x) xac dinh va lién tuc trén (—4;4+00) véi f(x)=

X

NP
v6i x=0.Tinh f(0).

A. 0. B. 2. C. 4. D. 1.
Loi giai. Vi f(x) lién tuc trén (—4;+00) nén suy ra

f(O)ZE{{}f( )*l}i{}m 2—1¥1£13(\/x+ +2) 4. Chon C.
==
Vén dé 2. HAM SO LIEN TUC TAI MOT PIEM

& >

Cau 6. Tim gia tri thuc cta tham s6 m dé ham s6 f(x)=1{ x_2 lién

tuc tai x =2.
A. m=0. B. m=1. C. m=2. D. m=3.
L&i giai. Tap xac dinh: D =R, chtia x =2 . Theo gia thiét thi ta phai c6

. L X —x=2
m:f<2):1X1£2f(x):£1£2?:£1£2<x“):3- Chon D.
Cilbl i i PR
Cau 7. Tim gi4 tri thuc ctia tham s8 m dé ham s§ f(x)= x—1
3x+m khix =1

lién tuc tai x =1.
A. m=0. B. m=2. C. m=4. D. m=6.
Loi giai. Ham s8 xac dinh v6i moi x € R . Theo gia thiét ta phai cé
Yo a2x_2 x—1)(x*+2
X e :lim< I )1im(x2+2)3<:>m0.

x~»l _x_l x—1 x_] x—1

3+m= f(1 )fhmf( )=

Chon A.
Jx-1
A " S 5 o A s o —— khix=1 ...
Cau 8. Tim gia tri thyc ctua tham s6 # dé ham s6 y= f(x)={ x_1 lién
k+1 khix=1

tuc tai x =1.

A.k:l. B. k=2. C.k:—l. D. £=0.
2 2

Loi giai. Ham s6 f(x) ¢6 TXD: D =]0;400). Diéu kién bai toan tuong duong véi
Ta co: k+1= ()—hmy—hm\/;_ — lim— :l<:>k:—l.Ch9nC.
P | x—1 \/;+1 2 2




3-%  hix=3

Cau 9. Biét ring ham s§ f(x)=1{yx+1-2 lién tuc tai x=3 (véi m la
m khix =3
tham s6). Khéng dinh nao duéi day ding?
A. me(-30). B.m<-3. C. me[0;5). D. me|[5;+00).

Loi giai. Ham s6 f(x) c6 tap xac dinh 1a (—1;+00). Theo gia thiét ta phai c6

3_x <3_x)<\/m+2)——lim(\/x—+l+2)——4.

m= f(3) = 1151} f(x) =lim =lim

x—3 [x 1 _2 x—3 x_3

Chon B.
5 o .
. ? . — kh .
Cau 10. Tim gia tri thuc cua tham s§ m dé ham s6 f(x)= ¥ oSy 1x=0 lién
m khix =0
tuc tai x =0.
A. me(—Z;—l). B. m<-2. C. me[—1;7). D. m€[7;+oo).

Loi giai. V6i moi x#0 taco

0<|f(x)|=

1 .
x’sin—<x* — 0 khi x —0—— lirrgf(x):O.
X =

Theo giai thiét ta phai c6: m= f(0)= lin(}f(x) =0. Chon C.

B0Y hix =0
. Ham s6 f(x)=1 « lién tuc trén khoang

0 khix =0

Cau 11. Biét ring lin(} £
X— x

nao sau day?

Al o;g]. B. [oo;z]. c. [z;z]. D. (—o0;+o0).

Loi giai. Tap xac dinh:
T T 37
D=R "t krikezl = J|Z+km;Z 4 kr|=--U
\{2 ! }U[z "2 W]

keZ

272712 2

z.z]u[1+3—”]U-~

Ta c6 lim f(x)=lim ™25 —jim 30 Ly L _140= f(0)—— f(x) knong lien
250 =0 x =0 x  cosx cos0

tuc tai x=0. Chon A.

Cau 12. Biét ring lim MY 1. Tim gia tri thuc cla tham s6 m dé ham s&
X x
sin tx
khix=1 . .
fx)=1 x—1 lién tyc tai x =1.
m khix =1
A. m=-—m. B. m=m. C. m=-1. D. m=1.
Loi giai. Tap xac dinh D = R. Diéu kién bai toan tuong duong véi
. . sinmwx
m=f (1) =lim £ (x) =lim ="
sin(mx—mw+mw —sinm(x—1 sin(x—1
=lim ( ) =lim ( ) =lim (,ﬂ. ( ) (*)
xl x—1 xl x—1 ¥l 7r<x—1)

bat r=n(x—1) thi 1— 0 khi x—1. Do d6 (*) tré thanh:



m= lim(—w).% =—m. Chon A.

t—0

Cau 13. Biét rang lin(}smle. Tim gia tri thuc cta tham s6 m dé ham s6
X— x
1
+cosic khix=m _
f(x)=1(x—m) lién tuc tai x = .
m khix=m
A m="_, B.m=—=. C.mzl. D.m:—l.
2 2 2 2

2
x 7
2cos2 ™ 2sin’ [—] sin —]
m= f(x)=lim f (x) = lim <% _ jipy 2 _ lim 2 2)_ 1y 2 2
X—T X—T <x_7r> X—T (x_ 7T) X—T (x_ 7T> 2 X—T f_z
2 2
X w 1 sinf)’ 1 1
Diat t==———0 khi x— 1. Khi dé6 (¥) trd thanh: m = —lim|—| ==.1" =—.
2 2 2101 ¢t 2 2
Chon C.
3 khi x =—1
2t +x
Cau 14. Ham s§ f(x)={= khi x = —1, x = 0 lién tuc tai:
X +x
1 khi x =0
A. moi diém trit x=0, x=1. B. moi diém x € R.
C. moi diém trit x =—1. D. moi diém trit x = 0.

Loi giai. Ham s6 y = f(x) c6 TXD: D=R.
Dé thdy ham s6 y = f(x) lién tuc trén moéi khoang (—oo;—1),(—1;0) va (0;+00).
(1) Xét tai x=—1, ta cod

. Xt rx x(x+l)<x2—x+1) .
}Lr{llf(x>:}LI{11x2+x:}LI{11 X(X+l> :xhﬁn}1<x27x+1):3:f<il)'
—— ham s6 y= f(x) lién tuc tai x =—1.
(1) Xét tai x=0,ta co
. Xt rx x(x+1)<x2—x+l) .
lim f () = lim 5 = lim x(x+1) =lim(x* —x+1)=1= £(0).
—— ham s6 y= f(x) lién tuctai x=0.
Chon B.
0,5 khi x =—1
2 3R P 5 2 ~ x<x+1) : S
Cau 15. S6 diém gian doan cua ham s6 f(x)={—5—= khix=-1 x=1 la:
x —
1 khi x =1
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Loi gidi. Ham s6 y = f(x) ¢6 TXD D=R.



x(erl)

Ham s6 f(x)= lién tuc trén mdi khoang (—oo;—1), (—11) va (1,+o0).

2 —
N Ar s P . ox(x+1) x 1 . o
(i) Xét tai x=—1, ta co ,}erllf<x):,}f{1| o :,tlLrIllx_l :E:f<_l> —— Ham sb
lién tuc tai x =—1.
1

lim £ (x) = lim xal) im—— = +o0
(ii) Xét tai x=1,taco | " o _‘1 el — Ham 6 y=f(x)

tim £ () = tim 20D i 2o

x—1 x—1 x =1 = x—1

gian doan tai x =1. Chon B.

===
Van dé 3. HAM SO LIEN TUC TREN MOT KHOANG

& >

Cau 16. C6 bao nhiéu gia tri thuc cta tham s m dé ham s6

2 x? khix <2
fx)= " %x_ lién tuc trén R ?
(lfm)x khix > 2
A. 2. B. 1. C.o0. D. 3.

Loi giai. TXD: D =R . Ham s6 lién tuc trén mbi khoang (—o0;2); (2;+00) .
Khi d6 f(x) lién tuc trén R < f(x) lién tuc tai x =2

& lim f(x)= £(2) & lim f(x)= lim f(x) = £ (2). (*)
f<2)24m2 m=—1
Ta co | lim f(x)= lim [(1—m)x|=2(1—m)——(*) = 4m’ =2(1-m) = o1
2

Iirg fx)= lirg mx® = 4m®
Chon A.
_|Vx khixe[0;4]

Cau 17. Biét ring ham s6 f(x)= Ltm Khize(46]
m  khix € (4;

tuc trén [0;6]. Khang dinh nao

sau day dung?
A. m<2. B. 2<m<3. C.3<m<35. D. m>35.
Loi giai. Dé thay f(x) lién tuc trén moi khoang (0;4) va (4;6). Khi d6 ham s lién

tuc trén doan [0;6] khi va chi khi ham s6'lién tyc tai x =4, x=0, x=6.

lim f(x)=f(0)

Tic 14 ta can c6 1152 f(x)=f(6) - (%)
lim f(x)= lim f(x)=f(4)
lim f(x)= lim Vx =0

f£(0)=+0=0



lim f(x)= lir? (1+m)=1+m

° x—6 ;
f(6)=1+m
lim f (x) = limVx =2
x— x—4"

o {lim f(x)=lim (1+m)=1+4m;
x—4* x—4*
f(4)=1+m
Khi d6 (*) tré thanh 1+m =2 < m=1<2. Chon A.

x* —3x42
Cau 18. C6 bao nhiéu gi4 tri clia tham s6 a dé ham s§ f(x)=1{ |x—]|
a khi x =1

khi x =1

lién tuc trén R.

A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
Loi giai. Ham s6 f(x) lién tuc trén (—oc;1) va (I;+oc). Khi d6 ham s6 da cho lién
tuc trén R khi va chi khi né lié tuc tai x =1, tic 14 ta can c6

lim / (x) = £ (1) & lim f(x) = lim £ (x)= £(1). (*)

x—2 khix>1 lim f(x)=lim (2—x)=1
Ta c6 f(x)=1a khix=1——1{"" ol ——(*) khong téa méan
2—x khix<1 Jim /()= lim (¥~ 2) = -1

v6i moi a € R. Vay khong tén tai gia tri @ théa yéu cau. Chon C.

x> —1

Cau 19. Biét rang f(x)= Jr-1 khiz =1 lién tuc trén doan [0;1] (v6i a la tham
a khix =1
s6). Khing dinh nao dudi day vé gia tri ¢ 1a ding?
A. a 12 mo6t s6 nguyén. B. a2 12 mot s6 vo ti.
C. a>5. D. a<0.

Loi giai. Ham s6 xac dinh va lién tuc trén [0;1). Khi d6 f(x) lién tuc trén [0;1] khi
va chi khi lim £ (x)= /(1) (*)
f(l)=a

Taco | X' —1
fim /()= i = i e 1) 1) =4

——(*)< a=4. Chon A.

: . 2l mix<l
Cau 20. Xét tinh lién tuc ctia ham s6 f(x)=1J2—x —1 . Khang dinh nao
—2x khix>1
duéi day dung?
A. f(x) khong lién tuc trén R. B. f(x) khong lién tuc trén (0;2).
C. f(x) gian doan tai x=1. D. f(x) lién tuc trén R.

Loi giai. Dé thdy ham s6 lién tuc trén (—oo;1) va (1;4+00).



f)=-2

Ta c6 lirg f(x)= lir? (—2x)=-2 —— f(x) lién tuc tai x=1.

) . -1 .
fim f (x) = tim = = lim |- (V2 —x 1) =2

Vay ham s6 f(x) lién tuc trén R. Chon D.

x 5246 s 8
Cau 21. Tim gi4 tri nhd nhét cia a dé ham s§ f(x)=14x 3« lién tuc
1-a’x khix <3
tai x=3.
A -2 B. 2. c. % D. 4.
5 5 3 3

Loi giai. Diéu kién bai toan tré thanh: lirg f(x)=1lim f(x)= f(3). (¥)

x—3
f(3)=1-3a
2 _ x—2)(V4x—-3+x
Ta co | lim f(x)= lim - S146 _ | I ):73
x—3" x—3" \/4x737x x—3" 1—x
. IRT 2 1 3
}L%lf(x)—lilgl<1 a x)fl 3a’.
2
—(*)eoa=+—=—>a__ =———. ChonA.
< ) \/5 min \/5 .
3 _
N3H272 ypiyng
Cau 22. Tim gi4 tri 16n nhat clia @ dé ham s6 f(x)= x=2 lién tuc
azx—i—i khix <2
tai x =2.
A g =3 B.a, =0. C.a, =1 D.a, =2
e * 2. A 2z . _1: _ *
L&i giai. Ta can c6 }131 f<x>*llf§’ f(x)=/£(2). (¥)
7
2)=24 -1
r2)-2 -
3/ _
Tac6 {lim f(x)= lim Sxr2-2 1 (*)a=+1—>q,, =1. Chon C.
x—27" x—27" x—2 4
lim f(x)= lim azx—&-l :2612—Z
x—27 x—2" 4 4

l1—cosx khix<0

) . Khing dinh nao sau
x+1 khix>0

Cau 23. Xét tinh lién tuc cia ham s§ f(x)= {
day dang?
A. f(x) lién tuc tai x =0. B. f(x) lién tuc trén (—oc;1).
C. f(x) khong lién tuc trén R. D. f(x) gian doan tai x=1.
Loi giai. Ham s6 xac dinh véi moi x € R..
Tac6 f(x) lién tuc trén (—oc;0) va (0;+00).



f(0)=1
Mt khéc {lim f(x)=lim (1—cosx)=1—cos0=0—— f(x) gian doan tai x =0.

x—0 ( x—0
lim /(x) = lim ¥ +1 =0 +1=1

x—0"

Chon C.

cos% khi |x| <1

Cau 24. Tim cac khoang lién tuc cuia ham s6 f(x)= . Ménh dé nao

x—1  khi|x|>1
sau day la sai?
A. Ham s6 lién tuc tai x = —1.
B. Ham s§ lién tuc trén cac khoang (—oo,—1); (1;+00).
C. Ham sb lién tuc tai x=1.

D. Ham s6 lién tuc trén khoang (—1,1).

Loi giai. Ta c6 f(x) lién tuc trén (—oo;—1), (=1;1), (I;+00).

e Taco —— f(x) gian doan tai x =—1. Chon A.

™
f(l):cosE:O

e Taco {lim f(x)=1lim(x—1)=0 — f(x) lién tuc tai x =1.

x—1" x—17

x—1"

. . X
lim f(x)= 111111 cos—~= 0
Cau 25. Ham s6 f(x) c6 d6 thi nhu hinh bén y
khéng lién tuc tai diém c6 hoanh d6 1a bao nhiéu?
A. x=0. /
B. x=1.
C. x=2.
D. x=3.

v =

0 1 2

Loi giai. Dé thdy tai diém c6 hoanh 6 x =1 b thi ctia ham s6 bi "dat" nén ham s6
khong lién tuc tai dé.
Cu thé: lim f(x)=0+#3=1lim f(x) nén f(x) gi4n doan tai x=1. Chon B.

x—1" x—1

xZ
— khix <1, x=0
x
Cau 26. Cho ham s6 f(x)=10 khix =0 . Ham s6 f(x) lién tuc tai:
Vo khix>1
A. moi diém thuéc R . B. moi diém trit x=0.
C. moi diém trit x=1. D. moi diém trit x=0 va x=1.

Loi giai. Ham s6 y = f(x) ¢c6 TXD: D=R.
Dé thdy ham s6 y = f(x) lién tuc trén mdi khoang (—o0;0),(0;1) va (1;+o0).



f(0)=0

Tac6 {lim f(x)= lim X = lim x =0 —— f(x) lién tuc tai x =0.
x—0" x—0" X x—0"

2
lim f(x)=lim 2~ = lim x =0
x—0" *—0" x x—07"
f1)=1
2
Ta c6 Iimf(x)zlimx—zlimx:1—>f(x) lién tuc tai x =1.

x—1" x—1" x x—1"

lim f (x) = limVx =1

x—1

Vay ham s§ y = f(x) lién tuc trén R . Chon A.

2 —
¥l hix<3 x=l
x_
Cau 27. Cho ham s6 f(x)=14 khi x =1 .Ham s6 f(x) lién tuc tai:

Jx+1 khix>3

A. moi diém thuéc R . B. moi diém trit x =1.
C. moi diém trit x =3. D. moi diém trit x=1 va x=3.

Loi giai. Ham s6 y = f(x) ¢c6 TXD: D=R.
Dé thdy ham s6 y = f(x) lién tuc trén mbi khoang (—oo;1),(1;3) va (3;+00).

f(1)=4
Taco { o1 —— f(x) gian doan tai x=1.
tim £ () =lim S = lim (r +1)=2
f(3)=2
Ta co 2 —— f(x) gian doan tai x = 3.
lim £ (x) = lim = lim (x +1) =4 *)
x—3 x—=3 X — x—3
Chon D.
2x khi x <0
Cau 28. S diém gian doan cia ham s6 h(x)= x*+1 khi 0<x<2 la:
3x—1 khi x>2
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Loi giai. Ham s6 y =/#(x) ¢6 TXD: D=R.
Dé thdy ham s6 y = /(x) lién tuc trén mdi khoang (—oc;0),(0;2) va (2;400).

h(0)=1 . .

Ta c6 Iirél (x) = lirél y 0—>f(x) khong lién tuctai x=0.
h(2)=5

Ta c6 {lim /(x)= lim (xz +1) =5—— f(x) lién tuctai x=2.
x—27 x—2"
fim hlx) = i (32 —1) =3

Chon A.



¥’ +x khix<1

Cau 29. Tinh tong S gom tat ci cac gia tri m dé ham s& f(x)=1{2 khix =1
m’x+1 khix >1

lién tuc tai x=1.

A. S=-1. B. s=0. C.s=1. D. §=2.
L&i giai. Ham s6 xac dinh véi moi x € R
Diéu kién bai toan trd thanh }131 f(x)= 1131 flx)=F(1). (¥
f(1)=2

Ta 6 | lim f(x) = lim (m’x +1) = m’ +1——(*) & m’ +1=2

x—1"

(
lim f (x) = lim (x* +x) =2

x—1" x—1"
< m=+1——5=0. Chon B.

—xcosx khi x <0
2

Cau 30. Cho ham s§ f(x)= lj— khi 0 <x<1. Ham s6 f(x) lién tuc tai:
x
x° khi x >1
A. moi diém thudc x € R. B. moi diém trit x =0.
C. moi diém trit x =1. D. moi diém trit x=0; x=1.

Loi giai. Him s6 y = f(x) c6 TXD: D=R.
Dé thdy f(x) lién tuc trén mdi khoang (—o00;0),(0;1) va (I;+00).

£(0)=0
Tac6 {lim f(x)=lim (—xcosx)=0—— f(x) lién tuc tai x=0.
x—0" x—0"
2
x
li =1 =0
Jim f{x) = lim 7
f1)=1
2
Ta c6 113} f(x)= 1131 1j—x :%—U‘(x) khong lién tuc tai x =1.

==
Van dé 5. SO NGHIEM CUA PHUONG TRINH
TREN MOT KHOANG

=D
Cau 31. Cho ham s§ f(x)=—4x’ +4x—1. Ménh dé nao sau day la sai?

A. Ham s6 da cho lién tuc trén R.



B. Phuong trinh f(x)=0 khong c6 nghiém trén khoang (—oc;1).

C. Phuong trinh f(x)=0 c6 nghiém trén khoang (—2;0).

D. Phuong trinh f(x)=0 c6 it nh4t hai nghiém trén khoang [3;%].
Loi giai. () Ham f(x) 1a ham da thic nén lién tuc trén R—— A dung.

f(=1)=-1<0

F(22)=2350 —— f(x)=0 c6 nghiém x, trén (—2;1), ma

(11) Ta c6 {

(-=2;—1)c(-2;0) C (—o0;1)—— B saiva C ding —— Chon B.

£(0)=-1<0 1
(i) Ta c6 f[]] 1 0 —— f(x)=0 c6 nghiém x, thudc [05] Két hgp véi (1) suy
—_| = — >
2 2

ra f(x)=0 c6 cac nghiém x, x, thoa: -3<x <-1<0<ux, <%—> D dung.
Cau 32. Cho phuong trinh 2x* —5x> 4+ x +1=0. Ménh dé nao sau day la ding?
A. Phuong trinh khong ¢6 nghiém trong khoang (—1;1).
B. Phuong trinh khong c¢6 nghiém trong khoang (—2;0).
C. Phuong trinh chi ¢6 mot nghiém trong khoang (—2;1).
D. Phuong trinh c6 it nh4t hai nghiém trong khoang (0;2).
Loi giai. Ham s6 f(x)=2x"—5x>+x+1 1a ham da thiic ¢6 tap xac dinh 1a R nén
lién tuc trén R.

Ta c6

@ {;Eo)l)__l 3:>f(—1).f(0)<0—>f(x):O c6 it nhat mot nghiém x, thuoc (—1;0).

(ii) {;E?;__l 1:> f(0).f(1)<0—— f(x)=0 c6 it nhat mot nghiém x, thuoc (0;1).
Fl)=-1

(i) {f(2> s = f(1).f(2) <0—— f(x)=0 c6 it nhat mot nghiém x, thudc (1;2).

Vay phuong trinh f(x)=0 da cho c6 cac nghiém x,, x,, x, thoa
—1<x <0<x, <l<x, <2—— Chon D.
Cau 33. Cho ham s6 f(x)=x"—3x—1. S6 nghiém cua phuong trinh f(x)=0 trén
R la:
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Loi gidi. Ham s6 f(x)=x’ —3x—1 la ham da thtc c6 tap x4c dinh 1a R nén lién tuc
trén R . Do d6 ham s6 lién tuc trén mdi khoang (—2;-1), (—1,0), (0;2).

Ta c6

. = £(=2)f(=1)<0——(1) c6 it nhat mot nghiém thude (—2;—1).



= f(—l)f(()) < 0—>(1) c6 it nhat mot nghiém thudc (—1;0).

. {j: 0)=1 = f(2)f(0)<0——(1) c6 it nh&t mot nghiém thude (0;2).

Nhu vay phuong trinh (1) ¢6 it nhat ba thudc khoang (—2;2). Tuy nhién phuong
trinh f(x)=0 la phuong trinh bac ba ¢6 nhiéu nhét ba nghiém. Vay phuong trinh
f(x)=0 c6 dung nghiém trén R. Chon D.
Cach CASIO. (i) Chon MODE 7 (chtic ning TABLE) va nhap: F(X)=X’-3X —1.
(i) An “=” va tiép tuc nhap: Start < —5 (c6 thé chon s6 nho hon).

End < 5 (c6 thé chon s&16n hon).

Step < 1 (c6 thé nho hon, vi du %).

(iii) An“=" ta dugc bang sau:

Math
N F Al
o Zi| i
B _+ -1 =

Bén ¢4t X ta can chon hai gia tri a va b (a<b) sao cho tuong tng bén cot F(X)
nhén cac gia tri trai d&u, khi d6 phuong trinh c6 nghiém (a;b). C6 bao nhiéu cap s6
a, b nhu thé sao cho khac khoang (a;b) réi nhau thi phuong trinh f(x)=0 c6 bay
nhiéu nghiém.

Cau 34. Cho ham s§ f(x) lién tuc trén doan [-1;4] sao cho f(-1)=2, f(4)=7.Cé

thé néi gi vé sd nghiém ctia phuong trinh f(x)=5 trén doan [-1;4]:

A. Vo nghiém. B. C6 it nhat mot nghiém.
C. C6 dung moét nghiém. D. Cé6 diung hai nghiém.

Loi gidi. Tac f(x)=5< f(x)-5=0.Dit g(x)= f(x)—5. Khidé

Vay phuong trinh g(x)=0 c6 it nhit mot nghiém thuoc khoang (1;4) hay phuong
trinh f(x)=35 c6 it nhat mot nghiém thudc khoang (1;4). Chon B.
Cau 35. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m thudce khoang (—10;10) dé
phuong trinh x* —3x* +(2m—2)x+m—3=0 c6 ba nghiém phan biét x,, x,, x, thoa
man x, <—-1<x, <x,?

A. 19. B. 18. C. 4. D. 3.
Loi giai. Xét ham s6 f(x)=x"—3x” +(2m—2)x+m—3 lién tuc trén R.
e Gia st phuong trinh ¢6 ba nghiém phan biét x, x,, x, sao cho x, <—1<x, <x,.
Khidé f(x)=(x—x)(x—x,)(x—x;).
Taco f(—1)=(-1-x)(-1-x,)(=1—x;)>0 (do x, <—1<x, <x,).



Ma f(-1)=-m—5 nénsuyra —-m—5>0< m<—5.

e Thti lai: V61 m < -5, ta co

. xlirgof(x):—oo nén ton tai a <—1 sao cho f(a)<0. 1)
*Dom<—5nén f(-1)=-m—-5>0. (2)
» f(0)=m—-3<0. (3)
. xlianxf(x):—&—oo nén ton tai >0 sao cho f(b)>0. 4)

Tu (1) va (2), suy ra phuong trinh ¢6 nghiém thudc khoang (—oo;—1); Tt (2) va (3),
suy ra phuong trinh c¢6 nghiém thu¢c khoang (—1;0); Tu (3) va (4), suy ra phuong
trinh ¢6 nghiém thudc khoang (0;+o0).

Vay khi m < —5 théa mén m—eZ)>m €{-9,-8,-7,—6}. Chon C.

me(—10;10



