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Chuong II: VECTO va HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

Bai 01: Vecto va cac phép toan trong khong gian
a Vecto trong khong gian

[Vecto trong khong gian 1a mot doan thang cé hudng. l

e Ki hiéu AB chi vecto c6 diém dau A, diém cudi B. ’"‘

e D¢ dai cua vecto la khoang cach gitta diém dau

va diém cudi cta né. Ki hiéu la ‘a‘ : / D
[

e Gia cta vecto la duwong théng di qua diém dau va A~

diém cudi cta vecto do.
e Hai vecto duoc goi la cing phwong néu gia ctia chung song song hodc trung nhau.
e Néu hai vecto cung phuong thi ching c6 thé cing hwdng hoac -

nguoc hudng.

Vi du hinh bén:

e Hai vecto duoc goi la bang nhau néu ching ¢ cling do dai va cing huéng.
Né&u hai vecto a, b bing nhau thi ta viét1a a=b.

e Hai vecto duoc goi la d6i nhau néu ching ¢6 cuing do dai va nguoc hudéng.
Vecto ddi cuia a duoc ki hiéu 1a —a.

Vi du 01: Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD.
a) Chi ra cac vecto ¢6 diém dau la S va diém cudi la cac dinh ctia da
giac day.

b) Tim cac vecto co6 do dai béng do dai cuia vecto SA.

¢) Tim cac vecto ddi ctia vecto CB.

Vi du 02: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ (Hinh vé).

a) Gi4 ctia ba vecto AB, AD, AA' ¢4 cling ndm trong mot mit

phang khéng?

b) Tim cac vecto bang vecto AB .

¢) Tim cac vecto doi ciia vecto AD .

oy
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I a) Tong cua hai vecto:i Lay ba diém O, A, B sao cho OA=a, / b
AB=D.Ta goi OB I tong cta hai vec to a va b, kihiéu a+b. _

A b B

Tinh chat giao hodn: a+b=b+a

Tinh chat két hop: (a+b)+c=a+(b+c);

0

Véi moi vecto a, taludon c6: a+0=0+a=a.

C

Vi du 01: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' (Hinh 5).
a) Trong mit phing (ABCD), tim vecto tong AB+BC .

D
: Trong mit phing (ABCD’), tim vecto téng AB +B'C’.
: b) Tim m&i lién hé gitra cac cap vecto AB va A'B’,BC va
N T B'C’, AC va AC'.
"0 - S g &= ¢ ©) Giai thich tai sao AB+BC=AB +BC'.
A ~p
Hinh 5
Vi du 02: Cho hinh hop ABCD.A'B'CD". B c

a) Tim céc vecto tdng: AB+ AD, AC+ AA .
b) Dung két qua ctia cau a va tinh chat két hop ctia phép cong
vecto d€ chiing minh AB+ AD+AA = AC'.

Hinh 9



@ Bién Hoa — Ding Nai i ’
Go.. ThS Nguyén Vie Mink
(== 0917.05.00.99 m@ﬁa guyen Vi

Vi du 03: Cho hinh hop ABCD.EFGH. Tim céc vecto:
a) DA+DC+DH;
b) HE+GC + AB.

Vi du 04: Cé ba luc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba luc nay hop véi nhau mot goc 100°
va c6 d¢ 16n Tan lwot la 25 N va 12 N. Luc tht ba vudng goc véi mat phéng tao boi hai luc da

cho va c6 do 16n 4 N. Tinh d0 16n ctia hop lwc cta ba luc trén.

_________________________ : o 7] -
i b) Hiéu cta hai vecto:! Trong khong gian, cho hai vec to a,b. / \\h_\h
L mc e m e ———— 4

Ta goi 5+(—5) 14 hiéu ctia hai vec to a va b, ki hiéu a-b.

Vi du 02: Cho hinh chop S.ABCD
co ddy la hinh binh hanh. Khi d¢:
AS-DC =

CS-DA=

a) Trong mt phing (ABCD), tim vecto hiéu AB - AD.
Trong mit phang (A'B'C'D’), tim vecto hiéu AB -AD . y

Vi du 02: Cho hinh hop ABCD. AB'C'D' D C

b) Tim méi lién hé gitra cic cip vecto AB va A'B',AD va Dopeemae - = )
A'D’,DB va DB'.
¢) Giai thich tai sao AB-AD=AB -AD'. A B’

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99
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Vi du 03: Cho t dién ABCD c¢6 M va N Tan luot la trung diém 4

cta AB va CD. Tim cac vecto:
a) BM +AC + ND
b) AD—AM +NC.

Vi du 04: Cho hinh lap phuong ABCD. A'B'C'D’ ¢ canh bang

c
don vi. Tim d¢ dai cdc vecto sau day: T
a) a=BA+BC+BB’ '
— RN — s |
b) b=BC—BA+CA |
1
|
J—— - =
s
s
6 Tich mot s6 véi mot vecto
Vecto ka cung hwéong véi a Nguoc hudng vdi @ néu Do dai
Néu Néu La

® Quy udc: 0.d=0 va kd=0

b.Tinh ch4t: Véi hai vecto d, b bat ky, véi moi s6 thuc h va k, ta co:

ok(a+6)=k§+k5;k(§—5):ké—k5

o h(ka) =(hk)a

e (h+k)a=ha+ka

eli=d, (-1)a=-4.

Chua y:

e Hai vecto & va b (b khac 0) ciing phuong khi va chi khi c6 s8 k sao cho d=kb .
e Ba diém phan biét A, B,C thing hang khi va chi khi c6 s§ k khac 0 sao cho AB=kAC.

Trung diém doan thing

Trong tam tam giac

Trong tam t& dién

Néu | la trung diém caa
doan thang AB, M tuyy:
IA+1B =0,

MA +MB = 2MI

Néu G la trong tam cua
tam gidc ABC, M tuy y:

GA+GB+GC =0
W+W+W=3m

Cho G la trong tam cta
tt dién ABCD, M tuy y:

GA+GB+GC +GD =0;
MA+MB + MC + MD =4MG
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Vi du 01: Cho hinh hép ABCD. A’B'C'D’ ¢6 AC' va A'C cat nhau tai O
a) Tim vec to AB+ AD + AA’ .

b) Cho biét m6i quan hé gitra vec to tim dwgc ¢ cau a) va vec to AO.

Vi du 02: Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D". Goi G la trong tam ctia tam
gidc AB'D’. Chting minh ring A'C =3A'G.

Q Tich v6 hudéng cua hai vecto

Vi du 01: Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D".
Xac dinh goc (AC,B'D’), (A'A,CB).

S —— —

Vi du 02: Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B'C". A
Tinh cac goc giita: a/ AB va AC’ ; b/ AA’ va BC .

B
Cong thirc

Vi du 02: Trong khong gian, cho U va v thoa man ‘ﬁ‘ =2 va M =3. (J_;’ 3

I

Lay mot diém A bat ki, goi B va C la hai diém sao cho
AB=u,AC =V (Hinh 24). Gia stt BAC =60".
a) Tinh goc (ﬁ,\?)

b) Trong mit phing (ABC), tinh tich v huwéng AB.AC.
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Vi du 03: Cho t¢ dién déu ABCD c6 canh bang a va M 1a trung diém ctia CD.
a) Tinh cac tich v6 huwéng AB.AC, AB.AM . A
b) Tinh goc (Eﬁ) .

Vi du 04: Trong khong gian, cho hai vec to a va b cting c6 do dai bang 1. Biét goc gifta hai
vec to do la 45°, hay tinh:
a) a.b b) (a+3b).(a2b) o) (a+b)

Bai tap tw luan

Bai tap 01: Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 2025.
a) Tinh cac tich v huwéng: AB.A'C’, ABCC'.
b) Tinh goc (A—CA—C’) (két qua lam tron dén phut).

| VRPURI ..

Bai tap 02: Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C’, goi M, N A N

lan luot 1a trung di€ém ctia AB va AC.

a/ Hai vecto MN va B'C’ ¢6 cting phuwong khéng? Cé cting
huong khong? Gidi thich vi sao [MN |= %\ﬁ\ >

b/ Goi O la giao diém ctia AB’ va A’B. Chting minh rang A
CC'=(-2)OM .
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Bai tap 03: Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A'B'C'c6 AA =a, AB =b, AC =c.Hay biéu dién c4c

vecto sau qua cac vecto a,b,c

a)ﬁ

b) B'C

C) @ i lodd
Bai tap 04: Cho tt dien OABC c6 cac canh OA, OB, OC d6i mot vuong goc va OA = OB =
OC =1. Goi M 1a trung diém ctia canh AB.

Hay tinh goc gitra hai vecto OM va AC.

Bai tap 05: Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Mdt bén ASB la tam giac
vudng can tai S va ¢6 canh AB = a. Goi M 1a trung diém ctia AB. Hay tinh:
a) DC.BS b) DC.AS ¢) DC.MS

Bai tap 06: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’'D’ ¢6 canh bang a. Hay tinh:
a) AB'. AC’ b) AB’.BD c) AC'.BB’

L

rd
7

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99
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Bai tap 08: Cho hinh chdp S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi E, F Tan luot la cac

diém thudc cac canh SA, SB sao cho SE = %SA, SF = % SB. Chttng minh rang EF = %ﬁ

Bai tap 09: Cho t& dién ABCD ¢6 G la trong tam cta tam gidc BCD. Goi H, K Ian luot la trung
diém ctia cdc canh AB, AC. Chiing minh rang:
a) BC =2HK ; b) AB+ AC+AD=3AG.

Bai tap 10: Cho hinh chép S.ABC. Biém M thudc canh SA va SM =§ SA.
a) Viét hé thirc lién hé gitra cac cap vecto SM va SA, MA va AS.

b) Tim diém N sao cho MN = —%ﬁ
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Bai tap 11: (nang cao) Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi G la trong tam ctia tam giac BDA".
a) Biéu dién AG theo AB, AD va AA'.
b) Tl cau a, hay chting to ba diém A, G va C’ thang hang.

B

e

-

A.’ o ‘-‘
\//"‘2 C.’

Bai tap tw luan toan thyc té
Bai tap 01: Theo dinh luat IT Newton (Vit Ii 10 - CTST, NXBGD 2023, trang 60): Gia tdc cua mot

vat ¢6 cung hudng vdi luc tac dung 1én vat. Do 16n cua gia toc ti 1€ thudn véi do 16n caa luc va

ti 1€ nghich v6i khoi luong ctia vat: F =ma, a la vecto gia toc (m/s?), F 1a vecto luc (N) tac dung
1én vat, m (kg) 1a khoi lwong caa vat. Mudn truyén cho qua
bdéng cd khoi lwgng 0,5 kg mot gia tdc 50 m/s? thi can mot luc

da c6 d6 16n la bao nhiéu?

Bai tap 02: Ba luc El, EZ, E; cung tac dong vao mot vat cd phuwong doi mot vudng goc va cd do

16n Tan lwot la 2 N; 3 N; 4 N (Hinh vé). Tinh d6 16n hgp lyc cta ba lwc da cho.

Hinh 17

Bai tap 03: Mot chiéc den chum treo c6 khéi lwgng m=5 kg dugc thiét ké vdi dia den duoc git
bdi bdn doan xich SA, SB, SC, SD sao cho SABCD 1a hinh chép ti gidc déu c6 ASC =60°
a) St dung cong thitc P =mg trong d6 § la vecto gia tdc roi tw do c6 d6 16n 10 m/s?, tim d6 16n
ctia trong luc P tac dong lén chiéc den chiim ?

9
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b) Tim d0 16n cha luc cang cho mai sgi xich ?

Bai tap 04: Mot chiéc 6 t0 dugc dat trén mat ddy duwdi cua
mot khung sat c6 dang hinh hop chit nhat véi day trén 1a hinh
chir nhat ABCD, mat phang (ABCD) song song véi mat
phang nam ngang.

Khung sit d6 dwoc budc vao moéc E ctia chiée can ciu sao cho
cac doan day cap EA, EB, EC, ED c6 d6 dai béng nhau va
cling tao véi mat phang (ABCD) mot goc bang 60° (Hinh 16).

Chiéc can cau kéo khung sat 1én theo phuong thing ding.

Tinh trong lwong cta chiéc xe 6 t6 (lam tron dén hang don

vi), biét rang cac luc cang F,F,,F,,F, déu c6 cuong do la

4700 N va trong luong ctia khung sat 1a 3000 N.

Hinh 16

Bai tap 05: Mot Trong tam cta tit dién ABCD la mot diém I thoa

man Al = 3IG, & 6 G 1a trong tam ctia tam giac BCD. Hay tinh
khoang cach tit trong tam ctia mot khoi rubik (dong chat) hinh ti

dién déu dén mot méat ctia nd, biét rang chiéu cao ctia khdi rubik 8 cm
148 em (H.2.30).

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99

10
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Bai tap 06: (SGK CTST) Mot Trong dién treong déu, luc tinh dién F (don vi: N) tadc dung
1én dién tich diém c6 dién tich g (don vi: C) dwoc tinh theo céng thitc F =q.E, trong d6 E 1a
cuong do dién treong (don vi: N/C). Tinh d¢ 16n cta lyc tinh dién tdc dung lén dién tich
diém khi g =10 °C va d¢ 16n dién truong E = 10° N/C (Hinh vé)

F F ¥ ¥+ F ¥+ ¥ + |

Bai tap 07: (SGK CTST) Mot luc tinh dién F tic dong lén dién tich diém M trong dién
treong déu lam cho M dich chuyén theo duwong gap khic MNP (Hinh vé). Biétg=2.10"12C,
vecto dign truong c6 dolon E=1,8 . 10°N/Cva [ % ¥ + + + + + +

d=MH =5 mm. Tinh cdng A sinh boi lyc tinh A Mpy o
dién F . - vﬁdy - l E
F \
d 5 ., R _
Y H ------- lL_:_SJ___s .7\7

Bai tap 08: Mot em nho can nang m = 25 kg trugt trén cau truot dai 3,5 m. Biét re‘“mg, cau truot co

gbc nghiéng so véi phuong ndam ngang 1a 30° (Hinh 26).

&,

a) Tinh d¢ 16n cta trong luc P= mg tac dung 1én em nho, cho biét vecto gia tdc roi ty do c6 dd
lon la g=9,8 m/s?.
b) Cho biét cong A (J) sinh boi mdt luc F ¢6 d6 dich chuyén d dwoc tinh boi cong thite A=F.d .

Hay tinh cong sinh béi trong lwc P khi em nho trieot hét chiéu dai cau truot.

11
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lﬁ Cau héi PUNG - SAIl

Cau 01: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D".

Cau hoi Pap an

a)AB=A'B'=DC=D'C'

b) AC=AC’

C)E+A'D'+Cf'=ﬁ

d) AB+BC+CC'+C'D'= AD’

e) AB+B'C'+DD'=AC’

f) BD-DD'-B'D'=BB"

g) AC+BA'+DB+C'D=0

h) AB'=C'D

Af

D'

Cau 02: Hay nhan xét tinh dung hodc sai cua cac ménh dé sau day:

A. Tt gidc ABCD 1 hinh binh hanh néu AB+BC+CD+DA=0

B. Tt gidc 13 hinh binh hanh néu AB =CD

hinh binh hanh.

C. Cho hinh chép S.ABCD. Néu c6 SB+SD = SA+SC thi tit gidc ABCD la

D. Tt gi4dc ABCD 14 hinh binh hanh néu AB+ AC = AD

Cau 03: Trong mit phang cho t gidc ABCD c6 hai duong chéo cat nhau tai O.

A. Néu ABCD 1a hinh binh hanh thi OA+OB +0C +0D =0.

B. Néu ABCD la hinh thang thi OA+OB+20C +20D =0

C. Néu OA+OB+0C +0OD =0 thi ABCD I3 hinh binh hanh.

D. Néu OA+OB+20C +20D =0 thi ABCD 1a hinh thang,

Cau 04: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. it SA=a; SB=b; SC=¢

SD=d.
A.da+c=d+b.
B.d+b=c+d
C.a+d=b+c
D. d+b+¢+d =0

12
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Ciu 05: Cho hinh chép S.ABCD. Goi O la giao diém cua AC va BD.

S

A. Né&u SA+SB+2SC +2SD =6SO thi ABCD la hinh thang.

B. Néu ABCD 13 hinh binh hanh thi SA+SB+SC +SD =4S0 .

C.Né&u ABCD la hinh thang thi SA+SB+2SC +2SD =6S0.

D. Néu SA+SB+SC +SD =450 thi ABCD la hinh binh hanh.

E. Néu ABCD 1a hinh binh hanh thi SB+SD =SA+SC.

F.Néu SB+SD = SA+SC thi ABCD 13 hinh binh hanh.

G. Néu ABCD Ia hinh thang thi SB+2SD = SA+2SC.

H. Néu SB+2SD =SA+2SC thi ABCD la hinh thang.

Cau 06: Cho hinh hop ABCD.AB,C,D, véitam O.

oo o dhea e

A. @+FA{=E+DTD{.

B. A—Q=@+E+E.

JE— JEE— RN JEN— —

C. AB+BC, +CD+D,A=0.

D. AB+BC+CC, = AD, + DO +0C, .

Cau 07: Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD cé do dai tat ca cdc canh déu bang a.

A. Tt giac ABCD la hinh vudng

B. Tam gidc SBDvuong cantai S.

C. (SB,BD) =45".

D. SB-BD =-a>.

13
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\'
L& Cau héi tra 16i ngan
Cau 01: Cho hinh t dién déu ABCD c6 d6 dai canh bang 2. (Hinh 2.5).
a) C6 bao nhiéu vecto ¢ diém dau va diém cudi la dinh cua t& dién? Liét ké tat ca nhing

vecto d6 ? A

b) C6 bao nhiéu vecto ¢ diém dau la A va diém cudi la dinh cua t&

dién? Liét ké tat ca nhiing vecto do. B D
c)Trong cac vecto tim dugc 6 cau b), nhitng vecto nao ¢ gia nam C
trong mit phang (ABC). Hinh 2.5

d) Tinh d0 dai cua cac vec to tim duoc 6 cau b).
e) Ban Lan néi: ” AB = AC = AD vi cdc vecto ndy c6 cing do dii va cing hudng (tir trén xuong

duoi)”. Khéng dinh ctia ban Lan c6 dung khong? Vi sao?

Cau 02: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 AB=2, AD =3 va AA'=4. Hay chi ra ba vecto co

diém dau va diém cudi 1a cac dinh cta hinh hop sao cho ba vecto dé:

a) Bang vecto AD; b) La vecto d6i ctia vecto AD;

c) Bang vecto AA’;

d) La vecto d6i cua vecto AA';
e) Trong cac vecto AC, AD, AD’, hai vecto nao c6 gia cing ndm trong mat phang (ABCD).
f) Trong cac vecto AB, AD, AD’, hai vecto nao cé cung d6 dai.

g) So sanh d6 dai ctia hai vecto AB va D'C’.

h) Nhan xét gi vé gia ctia hai vecto AB va D'C’.

i) Hai vecto AB va D'C’ ¢ ciing phuong khong? C6 cting huéng khong?

j) Tinh d6 dai ctia cac vecto BB’, BD va BD'.

14
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Cau 03: Cho hinh hop ABCD.A’B’C’'D".

a) Trong cac vecto khac 0, c6 diém dau va diém cudi la

A I
cac dinh ctia hinh hop, hay chi ra nhitng vecto: !
Cuing phuong véi vecto AB . 5 E ¢
. S i B’
Bang vecto AB; L "\
AT

Nguoc huéng véi vecto AA' // '

D
b) Tinh d6 dai ctia vecto AC’ trong treong hop ABCD.A’B’C’D’ 1a hinh hop dtng, c6 AA’ -a,
AB=b, BC=cva ABC =120°

AN
L& Tric nghiém

Céu 01: Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’ (hinh dudi), tong cia DA+ DC + DD’ 14 vecto nao duwdi
day?

A. DB'. B. DB. C. BD. D. BD'.

Cau 02: Cho t&t dién ABCD. Hoi ¢ bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau,
diém cudi la hai dinh cua t& dién ABCD?

A. 4. B. 12. C. 8. D. 10.

Cau 03: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Céc véc to c6 diém dau va diém cudi la cac dinh cua
hinh hop va bing véc to AB la

A.CD; D'C" A'B". B. DC; A'B; C'D'.

C. D—C; ﬁﬁ D.D—C; ﬁﬁ

Cau 04: Ménh dé nao sau day la sai ?

A. Néu gia ctia ba vec to a,b,¢ cling song song v6i mot mit phing thi ba vec to d6 dong phing.

B. Néu gia ctia ba vec to a,b,c cit nhau ting dbi mét thi ba vec to dé dong phang.

C. Néu trong ba vec to a,b,c c6 mot vec to bing vec to 0 thi ba vec to d6 dong phing.
D. Néu trong ba vec to a,b,c ¢ hai vec to cting phrrong thi ba vec to d6 d6ng phéng.

15
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Cau 05: Hay chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau day:

A. Tt gidc ABCD1a hinh binh hanh néu AB +BC +CD+ DA=0.

B. Tt gidc ABCD1a hinh binh hanh néu AB=CD.

C. Cho hinh chép S.ABCD. Néu c6 SB+SD = SA+SC thi tt gidc ABCD1a hinh binh hanh.
D. Tt gi4dc ABCDIa hinh binh hanh néu AB+AC = AD.
Cau 06: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Déang thitc nao sau
day la dang thitc ding?

A. BA+BC+ BB'=BC".

B. BA+BC+ BB'=BD".

C. BA+BC+ BB'=BD.

D. BA+BC+ BB'=BA'.

Cau 07: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Thurc hién phép toan
u=AD +AB +AA.

A.u=AC. B. u=BC'.

C.u=BA D.u=BD.

Cau 08: Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh d6 dai vécto x = AA'+ AC’ theo a

A. a«/f.

B. (1+ J3 ) a.
C. a\/6.
p. &6
2
Cau 09: Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D'. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao la ménh dé
sai? A

. . B

A. AB+AC =AD.

B. AB+AD+AA'=AC".

C. AC'+B'A'=D'A.

D. AC'+A'A-B'C=AB".

Cau 10: Cho lang tru tam giac ABC.AB'C’ c6

AA =a, AB=b, AC =c. Hay phan tich (biéu dién)

vécto BC' quacacvécto a, b, c. D
A.BC'=a+b-c. B. BC'=-a+b—c.
C. BC'=-a-b+c. D. BC'=a-b+c.

Cau 11: Cho t& dién ABCD. Goi P, Qlan luot la trung diém ctia AB va CD. Chon khéng
dinh dang?

A. PQ-(BC+AD). B. PQ-2(BC+AD)

C. PQ-—(BC-AD). D. PQ=BC+AD.

16
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Cau 12: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, M la trung diém cta BB'. Dat CA=a, CB = b, AN =c
(Tham khao hinh vé&). Khang dinh nao sau day dtung? A c’

A.m:a+a_§5.

B. AM :a—c+1b.
2 A C
C. m:me_%a.

D. AM =b-a+ %e.

Cau 13: Cho hinh lap phueong ABCD.A'B'C'D’ canh a.
Tinh d6 dai vecto X = AB'+ AD’ theo a.

A. [x]=2aV2.

B. |%|=2a+/6. Jo—-4-
C. [x|=av2. .
D. |X|= a6 .

Cau 14: Cho tit dién ABCDc6 AB, BC, CD d6i mdt vudng goc voi nhau va AB=a,
BC =b, CD=c. Do dai doan thang AD bang

A. VJa®+b?+c?.
C. Va?+b?—c?
D. va®-b*+c?.
Cau 15: Cho tir dién ABCD c¢6 G la trong tam, hai diém M ,N Ian luot la trung diém caa

AB,CD (tham khdo hinh vé). Khang dinh nao dudi day 1a sai?
B

A. GM +GN =0. B. GM =GN .

C. GA+GB+GC+GD =0. D.GM =GN.

Cau 16: Cho hinh 1ap phuong ABCDA'B'C'D'. Tim 3 vecto dong phang,.
A. AA'A'B,BC.

B. A'A,AC,CD .

C. AA'AD,BC.

D. A'A AB,BC .

17
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Cau 17: Cho hinh hp ABCD.AB,C,D,. Chon khang dinh dting?
BD, BD,, BC, d6ng phéng.

= »

CD,, AD, AB, dong phang.
CD,, AD, AC dong phang.
AB, AD, C,Adbng phang.

o 0

Céu 18: Cho |d|=3,

5‘ =5, gbc gifra gitta d va b bang 120°.Khi d6 tich vo hudng ctia hai
vécto & va b bing

A. ab=-="2. B. ab=_".

C.ab=—"22, D. ab=15.
Céu 19: Cho tit dién déu ABCD canh a. Tinh tich v6 huwdéng AB.AC theo a?
A. Za’

B. a’.
C. —-a2.

D. —a“.

Cau 20: Cho t¢ dién déu ABCD canh a. Tich v6 huéng AB.CD béng
2

A -2
2

B2
2
C. a’.

D. 0.
Céu 21: Cho hinh 1ap phuwong ABCD.EFGH 6 canh bing a. Tinh AC.EF

A. 2a%.

B. a\/i. !

. a2
2 e

D. a’.

Cau 22: Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH . Tinh goc gitta cdp vecto AB va DH .
A. 45°.

B. 90°.

C. 120°.

D. 60°.

Cau 23: Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH .
Goc gitra cdp vecto AF va EG bang

A. 0°. B. 60°.

C. 90°. D. 30°. .’

18
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Cau 24: Cho hinh 1ap phuong ABCD.EFGH , géc gitta hai vecto AC, BG la
A. 45°. !
B. 30°. |

C. 60°. A=
D. 120°.

Cau 25: Cho hinh lap phwong ABCD.AB'C'D'.
Goc giita hai vecto BC' va AB’ bang:

A. 60°.

B. 45°.

C. 120°. ) P
D. 90°. ‘
Cau 26: Cho t¢ dién déu ABCD c6 canh bing a. Tich v6 huwéng ABCD bing

A. 0.

2

B. 2

?.
C. a’.
a2

D. ——.

2
Cau 27: Cho hinh chép O.ABC c6 ba canh OA, OB, OC d6i mot vudng
gocva OA=0B=0C =a. Goi M la trung diém canh AB.
Goc tao boi hai vecto BC va OM bing
A. 135°.
B. 150°. N
C. 120°. A
D. 60°.
Cau 28: Cho tit dién déu ABCD c6 H 14 trung diém canh AB. Khi d6 géc giita 2 vecto CH
va AC bing
A. 135°.
B. 150°.
C. 120°.
D. 30°.

Cau 29: Cho hinh chop S.ABCcé BC = a2, céc canh con lai déu bang a. Goc gitta hai vecto
SBva AC bing

A. 60°.

B. 120°.

C. 30°.

D. 90°.

19
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Cau 30: Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cc canh déu bang nhau. Goi O 1a giao diém ctia AC
va BD. Chon ménh dé sai?

A. (ﬁ, ﬁ) =120°.

B. (so, AD) = 90°.

C. (SA, BD) =90°.

D. (SA,CD) =60°.

Cau 31: Cho hinh t dién ABCD c6 trong tam G . Ménh dé nao sau day sai.

A. AG =2(AB+AC+AD). A
3

B. AG=>(AB+AC+AD).
4

C.0G=2(OA+OB+0C+0D). =
4

D. GA+GB+GC +GD =0. €

Cau 32: Cho tr dién ABCD. Goi P, Q 1a trung diém ctia AB va CD. Chon khéng dinh diang?
. 1 -

A. PQ:Z(BC+AD). A

B. @:%(%+ﬁ)
C.PQ-_(BC-AD). -

D. PQ=BC+AD. c

Cau 33: Trong khong gian cho diém O va bdn diém A, B,C,D khong thang hang. Diéu kién can
vadu dé A B,C,D tao thanh hinh binh hanh la:

A OA+10OB-0C+10D.
2 2

B. OA+=0C=0B+=0D.
2 2

C. OA+OC =0B+0D.

D. OA+0OB+0C+0D =0.

Cau 34: Cho tir dién ABCD. Goi M, N Tan lugt 1a trung diém ctia AB, CD va G la trung diém
ctia MN . Trong c4c khang dinh sau, khang dinh nao sai? A

A. MA+MB +MC +MD = 4MG

B. GA+GB+GC =GD

C. GA+GB+GC+GD =0 D

D. GM +GN =0. '3
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Ciu 35: Cho tt dién ABCD. Goi |,J Tan luwot la trung diém caa AB va A
CD, G la trung diém cua 1J .Cho cac dﬁng thirc sau, déng thirc nao

dung?

A. GA+GB+GC +GD =0 B

B. GA+GB+GC +GD =21J 7
C. GA+GB+GC+GD =JI

D. GA+GB+GC +GD =-2JI

Cau 36: Cho hinh hdp ABCD.AB,C,D,. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?
A. AC, +AC = 2AC .

B. AC,+CA +2C,C =0.
C. AC+AC- K. Jo- 1=
D. @ +AC = CTZl .

Cau 37: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ véi tam O. Hay chi ra dang thiic sai trong cac dang thiic
1

sau déy: |
A. AB+BC+CC'=AD' +D'0O+0C’ :
B. AB+ AA = AD + DD’ ,,'——--_

C. AB+BC'+CD+D'A=0

D. AC'=AB+AD+AA'.

Cau 38: Cho hinh hép ABCD.AB,C,D,. Chon dang thirc sai?
A.BC+BA=BC,+BA. B.AD+DC,+DA =DC.

_ —  —

C. BC+BA+BB =BD,. D. BA+DD,+BD,=BC.

Cau 39: Cho hinh lang tru tam gidc ABC.AB,C,. Dat AA = a,AB=h,AC =c,BC =d, trong cac dang

thtec sau, dang thiic nao dting?

A. a+b+c+d=0.

B. a+b+c=d.

C.b—c+d=0.

D. a=b+c.

Cau 40: Goi M, N Tan lwgt 1a trung diém ctia cac canh AC va BD cua t&t dién ABCD. Goi | la
trung diém doan MN va P la 1 diém bat ky trong khong gian. Tim A

gia tri ctia k thich hop dién vao dang thiic vecto:

1A+(2k-DIB+KIC+I1D=0

A. k=2. °
B. k=4.

1.

0.

k
.k

o 0N
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Ciu 41: Cho t&t dién ABCD. Goi G la trong tdm tam giac ABC. Tim gia tri ctia k thich hop dién
vao ding thitc vecto: DA+ DB+ DC =kDG

| .
. B

Cau 42: Cho hinh hop ABCD.AB'C'D’. Tim gia tri ctia k thichh

dién vao ding thitc vecto: AC +BA' +k (ﬁ+C ' D) = 0.

A. k=0.

B. k=1.

C. k=4. !

D. k=2.

A

D
o
B
e
'
D

6 @IS a
LE BAI TAP VE NHA %9)> o6 00°2

Bai vé nha 01: Mot chit diém A nam trén mat phang nam ngang (a) , chiu tic dong boi ba i

A. k=

o N

= ~ X
Il

N WO DN w

E,EZ,E. Céc luc El,Ez c6 gia nam trong (a) va (El, F—z) =135°, con luc E c6 gid vuong goc voi

(o) va hudng Ién trén. X4c dinh hop luc ctia cc luc F,, F,, F, biét ring d6 16n ctia ba Iy d6 1an

lwotla 20 N, 15 N va 10 N. F

(N

Hinh 2.26

Bai vé nha 02: Nguoi ta treo mot vat trang tri O ¢6 khdi legng m = 2 kg trén tran nha bang cac
soi day nhe, khong co gian tai cac diém A, B va C. D€ bao dam luc phan phdi déu trén cac day
va tinh thAm mi, ngudi ta chon d6 dai cac day sao cho OABC 1a tit dién déu. Goi T,,T, va T, Ian
luot la cac luc cang day cua ba day treo tai A, B va C. Ly gia tri gan ding cua gia toc trong
treong g 1a 10 m/s2.

a) Tinh ceong d6 cta hop luc.

b) Tinh cuedong dd ctia lyc cang trén moi day.
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Hinh 2.27

Bai vé nha 03: Mot chiéc dén tron duoc treo song song véi mat phang nam ngang boi ba soi day
khong dan xuat phat tir diém O trén tran nha va lan lwot budc vao ba diém A, B, C trén den tron
sao cho cac lyc cang F,F,,F, Tan luot trén moi day OA, OB, OC d6i mot vuéng goc véi nhau

va [F|=[F|=[R,|=15 (N). (Hinh 14).

Tinh trong lwong ctia chiée dén tron d6. (DS : 15+/3)

Finh 4

Phu luc 1: Cac hinh hoc dac biét
(giap 500 anh em thao tac nhanh trong qua trinh lam BT)

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99
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Phu luc 2: On tap hinh hoc 10
(giap 500 anh em thao tac nhanh trong qua trinh lam BT)

PHEP CONG VECTO

Hai vecto cung phuong, ciing chiéu

Hai vecto cung phuwong, ngugc chiéu

— — —
a_b b ¢ a =T
(@ —— s > ¢=d+Db < < O > c=a+b
cC <c=a+b c=|a-b|
Hai vecto vudng goc nhau Hai vecto léch nhau goc a
3 oo <
¢=d+b

b ¢ =a?+b?*+2.a.b.cos(a)

24
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Chuong II: VECTO va HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

Bai 02: Toa d¢ cua vecto trong khong gian

a Hé toa do trong khong gian

’ Trong kiém soat khong luu, ngudi ta ding bé ba so dé xac dinh vi tri cia may bay.
Ngu®i ta da lam diéu d6 nhu thé nao?

0 iy ~ Hé 3 truc Oz, Oy, Oz
' — vuong goc voi nhau
A : B ke ting d6i mot va chung
1 D3t hé truc ! diém gbc O
'R | - SO )] Ly Geii jvalklacic
o W vécto don vi, tuong
I s B T tng trén cac truc
: 4 Oz, Oy, Oz
Hinh 1
s e Diém O duoc goi 1a gdc toa do.
e Cac truc Ox, Oy, Oz dwoc goi la cac truc toa d9.
r N e Cac mit phing (Oxy), (Oyz), (Ozx) ddi mot vudng goc
)" h ’E*J voi nhau dwoc goi la cac mat phéng toa do.
——————— (— A e Khong gian vdi hé toa d6 Oxyz con duwoc goi la khong
: J > gian Oxyz.
! ot =ke =1
]
]

i.j=ik=k.j=0,

Hinh 2

Vi du 01: Mot san tennis vdi hé toa do Oxyz dwoc chon
nhw & Hinh 20.

a) Hoi mat san ndm trong mit phang toa d6 nao?

b) Truc Oz ¢ vudng goc véi mét san hay khong?

Hinh 20
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Vi du 01: Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh bang 1, S
SA vudng gbc voi mat phang day va co d6 dai bang 1 (Hinh vé duéi). E
Vé hé truc toa d¢ Oxyz c6 goc O trung véi diém A, cac diém B, D, S lan j
lwot ndm trén cac tia Ox, Oy, Oz va chi ra cac vecto don vi trén céc truc E

toa do.

Vi du 02: Mot thiét ké co khi trong Hinh thit nhat va dwgc biéu dién trong khong gian Oxyz
nhw Hinh thit hai bén phai. -

a) Hay vé ba vecto don vi T, ],ﬁ (l
[an lwot trén ba truc toa do Ox,

Oy, Oz (vecto don vi c6 do dai

bting 1m).

b) Biéu dién cac vecto ,

OC,0B,0A, AB theo i, j,k. L£—
X

a Toa d6 diém va toa d6 vecto

a) Toa d6 ctia diém:| M (a;b;c) < OM =a.i +b.j +ck

hay M = (a;b;c) < OM = (a;b;c).

b) Toa do6 ctia vecto:| a=(x;y;z) < a=xi +Vy.j +zk.

¢) Hai vecto bang nhau: Cho d=(a,;a,;a,), b =(b;b,;h,).

EED
Hai vécto bang nhau |d=b < ja,=b,-
a; =b;

Vi du 01: Trong khong gian Oxyz, biét:
a) a=5i+7j-3K, b=2i+4k.Tim toa d6 cic vecto a,b.

L Gv. Nguyén Vii Minh
b) OM =4i— j+3k, ON =8i—5j . Tim toa d6 cac diém M, N. Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99
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¢) HO =2i—2025j +6k . Tim toa do cac diém H.

Vi du 02: Mot may bay dang cdt canh tit phi treong. Véi hé toa d6 Oxyz duoc thiét lap nhuw
Hinh vé, cho biét M la vi tri cia may bay, OM-14, géc NOB =32°, MOC =65°.

Tim toa d6 diém M.

Vi du 03: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat
OABC.O'A'B'C' nhu hinh.

a) Tim toa d¢ cac dinh con lai cta hinh hop biét B'(2; 3; 5).
b) Tinh d¢ dai dwong chéo OB’ ctia hinh hop chit nhat do.

Vi du 04: (trd 16i ngan) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém P dugc biéu dién

trong Hinh vé duwdi day.

a) Tim toa do diém P. 24
b) Tim toa dd hinh chiéu ctia diém P trén cac mit phang 13
(Oxy), (Oxz) va (Oyz). e NP
r{-!P

Q]
¢) Tim toa do hinh chiéu ctia diém P trén cac truc Ox, Oy va é)/l/ M
Oz. X .

y

d) Tinh khoang cach OP.
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N
L& Bai tap tw luan

Bai tap 01: Trong khong gian Oxyz, biét:
a) 5=(—2;5; —7),5:(4; 0;1). Tinh a, b theo cac vecto i, j,k.
b) A(7; -2; 1), B(0; 5; 0). Tinh OA, OB, AB theo c4c vecto 1, j,K.

Bai tap 02: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(3; -2 ; 2025). Goi A1, Az, As Tan luot la
hinh chiéu cta diém A trén cac mat phéng toa do (Oxy), (Oyz), (Ozx). Tim toa do ctia cac
diém A1, Az, As.

Bai tap 03: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(-2; 333 ; 444). Goi H, K, P Tan luot la

hinh chiéu cua diém A trén cac truc Ox, Oy, Oz. Tim toa d¢ cua cac diém H, K, P.

Bai tap 04: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' cd canh béng 5. Chon hé truc toa do Oxyz
c6 gbc O trung véi A; cac diém B,D,A’ Tan lugt nam

trén cac tia Ox,0y, 0z . Xac dinh toa d0 cac diém B,C,C 1 T:

4’ D'
B«
)
:
:
7
[ v S s
X Bf : 'S

Bai tap 05: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh vudng canh bang 2, SA vudng gdc véi mat
phang day va c6 do dai bang 3 (Hinh 11).

a) V& hé truc toa do Oxyz ¢ goc O trung voi diém A, cac
diém B, D, S Ian lwot ndm trén cac tia Ox,0y,0z va chi ra cac
vecto don vi trén céc truc toa do.

b) Trong hé toa do noi trén, tim toa d cac vecto AB, AD, AS

5

va AM v6i M la trung diém ctia canh SC. D
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Bai tap 06: Cho ttt dién SABC c6 ABC la tam giac vuong tai B, BC =3, BA =2, SA vudng goc voi
mat phang (ABC) va c¢6 do dai bang 2 (Hinh vé).

a) Xac dinh mot hé toa do dwa trén goi y ctia hinh vé va chi ra cac vecto don vi trén céc truc
toa d0.

b) Tim toa d0 cac diém A, B, C, S.

Bai tap 07: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh bang 2, SA vudng goc véi
day va SA bﬁng 1 (Hinh vé). Thiét lap hé toa do nhu hinh vé, hay vé cac vecto don vi trén cac
truc Ox, Oy, Oz va tim toa d6 cac diém A, B, C, S.

Bai tap 08: Trong khong gian Oxyz, cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh
bing 5, giao diém hai dudng chéo AC va BD tring véi gbc O. Cac vecto OB,0C,0S Ian luot
cung huwdng voi i,j,k va OA = 0S =4 (Hinh vé).

Tim toa d6 cac vecto AB,AC,AS va AM véi M Ia trung diém ctia canh SC.
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Bai tap 09: Mot chiéc xe dang kéo cang soi day cap AB trong cong treong xdy dung, trén do
da thiét lap hé toa d6 Oxyz nhw Hinh vé véi d6 dai don vi trén cac truc toa do béng 1 m. Tim

toa dO ctia vecto AB.

Gv. Nguyén Vii Minh

@ Ciu héi tra 1o nes Swu Tam va Bién Soan
au hai tra 10i ngan
Zalo: 0917 05 00 99

Cau 01: Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 O la giao diém ctia AC va BD.
Bi€t SA =a, SO = h. Xét hé toa dd Oxyz véi cac tia Ox, Oy,
Oz twong tng trung vai cac tia OB, OC, OS nhu hinh bén.
a/ Hay xéac dinh toa d6 cac diém S, A, B, C, D.

b/ Tim d6 dai vecto SC

Cau 02: Cho hinh chép S.ABC c6 ba canh SA, AB, AC doi
mot vuong goc va OA=0B =0C =2021. Thiét 1ap hé truc toa
do Oxyz nhu hinh vé, tim toa d0 cac diém A,B,C,S

Cau 03: Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c¢6 AB=a, SA=a+/5. Thiét 1ap hé truc toa do
Oxyz nhw hinh vé, tim toa d0 cac diém A,B,C,D,S.
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Cau 05: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh béng 7a. Thiét lap hé truc toa do
Oxyz nhu hinh vé€, tim toa d¢ cac dinh cua hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D'.

I -

Bl--

Cau 06: Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c6 ddy ABCD la hinh thoi canh bang a va
BAD =60°. Goi O 1a tAm cua day ABCD. Thiét lap hé truc toa d0 Oxyz nhw hinh v€, tim toa
do cac dinh ctuia hinh lang tru dang ABCD.A'B'C'D".

A 1~ D
|
1
! N
B ; ; ]
| 1
| 1
| 1
|
Ao !
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AN
LE Trac nghiém
Cau 01: Trong khong gian véi hé toa do (O;T, ] R). Nhan xét nao duwdi day sai?
A.ij=0. B. jk=0. C. mzl. D. ik=-1.

Trong khong gian Oxyz vdi i, j,k Tan luot 1a cac vecto don vi trén cac truc Ox, Oy, Oz. Tinh

toa d0 ctuia vecto i+ ] —k.

A i+]-k=(-L-12). B. i+ j—k=(-111).

C.i+j-k=@1-1). D. i+j—k=(-11).

Cau 02: Trong khong gian Oxyz, vécto don vi trén truc Oy la

A. j=(010). B. i=(10,0). C. k=(0;0;1). D. n=(111).

Cau 03: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc ctia diém A(-3;5;1)trén mat phing
(Oxz) c6 toa dd 1a

A. M(-351). B. N(-3,0;1). C. P(0;51). D. Q(-3;5;0).
Cau 04: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, hinh chiéu cua diém M (1;2;3) trén truc Oy 1a
diém

A. R(1;0;0). B. P(1;0;3). C. Q(0;2,0). D. $(0;0;3).

Cau 05: Trong khong gian Oxyz, diém nao dudi day thudc mit phang (Oxy)?
A. A(01;2). B. B(10;2). C. C(-L30). D. D(0;0;1)
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Cau 06: Hinh chiéu vudng goc cua diém A(5;—4;3) trén truc Ox la diém

A. A'(5;4,-3). B. A'(-5;4,0). C. A'(-5;4,-3). D. A'(5;0;0).
Cau 07: Trong khong gian Oxyz, cho vectoa=2i+k —3j. Tim toa d6 ctia vecto a.

A. (2,1,-3). B. (2,-31). C. (1,2-3). D. (2;,31).
Cau 08: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho ba vecto a=2i+3j—5k, b=-3j+4k,

¢ =—i—2j Khang dinh nao sau day dung?

A. a=(2;3;-5), b=(-3;4;0), c=(-1;-2;0).

B. a=(2;3;-5), b=(-3;4;0), c=(0;-2;0).

C. a=(2;3;-5), b=(0;-3;4), c=(-1,-2;0).

D. a=(2;3;-5), b=(1,-3;4), c=(-1;-2;1).

Cau 09: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (10;2). Ménh dé nao sau day la dung?

A. M €(0xz). B. M €(Oyz). C. M €Oy. D. M (Oxy).
Cau 10: Trong khong gian d : Oxyz, cho diém M (1;-2;-3). Hinh chiéu vuéng géc ctia diém M
1én mit phang (Oyz)la

A. Q(0;-2-3). B. P(10;-3). C. N(L-2,0). D. K(10;3).
Cau 11: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc ctia di€m M (3;-5;2) trén mit phing
(Oxy) c6 toa do l1a

A. A(3,-5;0). B. B(0;-5;2). C. C(3,0;2). D. D(0;0;2)
Cau 13: Trong khong gian Oxyz vdi hé toa do (O 0 ] ; R) cho OA=—-i+5k. Tim toa do diém A
A. (-15). B. (5;-1;0). C. (-1;0;5). D. (-1;5;0).
Cau 14: Trong khong gian véi hé truc toa d¢ Oxyz, cho a=—i+ 2] —3k . Toa do ctia véc to a la
A.a=(-32-1) B. a=(2-3-1) C. a=(-12-3) D. a=(2-1-3)
Cau 15: Trong khong gian Oxyz, cho vecto OA=4i- 2] +3k . Tim toa d6 diém A.

A. A(4,-2;3) B. A(-2;3;4) C. A(-24;3) D. A(4;2;-3)
Cau 16: Trong khong gian Oxyz, vecto X =i -3+ 2k ¢6 toa dd la:

A. (132). B. (1-3;2). C. (123). D. (0;-3;2)
Cau 16: Trong khong gian Oxyz , vecto U =2i —3k c6 toa do 1a

A. (2,0,-3). B. (-2;0;3). C. (2,-3,0). D. (2,1,-3).
Cau 17: Trong khong gian vdi heé truc toa do Oxyz, cho hai vecto

MO =5(3i - ])+2(3j-21€)-3(1€-2r). Tim toa do diém M 1a

A. M (21;1;,-7).

B. M (-21;-1;7).
C. M (21;-1;7).
D. M (21;,-1;-7).
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Cau 18: Trong khong gian Oxyz vdi hé toa do (O;T; ] R) cho OA= ] —2i+5k. Tim toa d6 diém A
A. (5-2;1). B. (-2;15). C. (3-25). D. (-2;,51).

Cau 19: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat OABC.O'A'B'C’ ¢6 ba dinh A, C, O’lan
luot nam trén ba tia Ox, Oy, Oz va c¢6 ba canh OA =6, OC =8, 00’ = 2023 (tham khao hinh vé

minh hoa). Diém B'c6 toa d6 la

z
0l '
0 ,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, C Yy
Al
x B
A. (8; 6; 2023). B. (2023, 6; 8). C. (6; 2023;8). D. (6; 8; 2023).

Céu 20: Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y 1a hinh vudng canh bang 3, SA=4 va SA_L(ABCD).
Chon hé truc Oxyz c6 goc toa do tai A; cac diém B, D, S lan lwgt trén cac tia Ox, Oy, Oz. Xac
dinh toa d6 diém C?

A. (30,0

B. (0;0;3)

C. (0;3;3)

D. (3;3;0)

Cau 21: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’'B'C'D’ ¢c6 AB =2; AD =3; AA'=4. Chon hé truc toa
dd Oxyz c6 gbc O trung véi A, cac diém B; D; A’ lan lwot thude Ox; Oy; Oz. Toa do cua C’ la:
A. (2;3,0).
B. (2,34).
C. (0;3,4).

D. (2;0;4). .

S ——— T -

Cau 22: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’'B'C'D’ ¢c6 AB =8; AD =6; AA'=4. Chon hé truc toa
d6 Oxyz ¢ goc O trung vdi A, cac diém B; D; A’ an luot thude Ox; Oy; Oz. Goi M la trung
diém D’C’. Toa do diém M la:
A. (4,6;0)

B. (0;6;4)

C. (4:6;4)

D. (4;0;4)
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AN
L& BAI TAP VE NHA

Bai tip 01: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(1; 2; -3) va vecto U= (3,-4;2).

Hay biéu dién theo cac vecto i, ],R modi vecto sau:  a) OA b) u

Bai tap 02: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho vecto OB =—i+2k va vecto U=-7j+K.

Hay toa do cua:  a) Diém B b) Vecto v

Bai tap 03: O mot san bay, vi tri cia may bay dwgc xac dinh bdi diém M trong khong gian

Oxyz nhw Hinh 17. Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cia M xudng mét phang (Oxy).
Cho biét OM =50, (i,0H ) =64°,(OH,OM ) = 48°. Tim toa d6 ctia diém M.

* Hinh 17

Bai tap 04: Cho diém M(1; 2; 3). Hay tim toa d¢ cua cac diém:

a) M1, Mz, M Ian luot 1a hinh chiéu vudng goc cia M trén cac mat phang toa do (Oxy), (Oyz),
(Oxz).

b) M', M", M"" Tan luot 1a diém ddi xiing cia M qua cac mat phang (Oxy), (Oyz), (Oxz).va truc
Oy.

c) N', N", N"' Tan luot la diém d6i xtéing cia M qua cac truc Ox, Oy, Oz.
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Bai tap 05: Nguoi ta can 1ap mot camera phia trén san béng d€ phét séng truyén hinh mot tran
boéng da, camera c6 thé di dong d€ luon thu duwgce hinh anh ro nét vé dién bién trén san. Cac ki
st du dinh trong bon chiéc cot cao 30 m va st dung hé thong cap gan vao bdn dau cot dé giir
camera 0 vi tri mong mudn. M6 hinh thiét ké€ dwgc xdy dung nhu sau: Trong hé truc toa dd
Oxyz (don vi d6 dai trén mdi truc 1a 1 m), cac dinh ctia bdn chiéc cot Tan luot 1a cac diém M(90
; 0;30), N(90 ; 120 ; 30), P(0 ; 120 ; 30), Q(0 ; 0 ; 30) (Hinh 34). Gia st K, la vi tri ban dau cua
camera c6 cao d6 bang 25 va KeM=K,N= K,P=K.Q. D& theo d&i qua bong dén vi tri A, camera
dugc ha thap theo phuong thang dung xudng diém Ki cao dd bang 19 (Nguon:
https:/[www.abiturloesung.de; Abitur Bayern 2016 Geometrie VI). Tim toa d§ cua cac diém Ko, K1 va

ctua vecto K K;.

. o -==INOO0: 120: 30)

o

-
K A

Hinh 34

Bai tap 06: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho diém A(4; 5; 3) dwoc biéu dién nhuw
hinh vé dudi day: A

a) Tim toa d0 cac diém Ai; A2; As trén hinh vé

b) Tinh d6 dai OA. 3 A,

0 p T

1‘(/-I A

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99
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Trong khong gian Oxyz, cé thé thuc hién cac phép toan zA )
vecto dua trén toa dé cta ching tuong tu nhu da lam fi"
trong mat phang Oxy khéng? ~
a=(x;y;2),a@=(x"y, 2 g“ \@
at+a ="? ? J-; \4. y
X
1. Bi€u thirc toa do ctia tong, hiéu hai vecto va tich ctia mot s6 vdi mot vecto
Cho d=(a;a,;a), b=(b;b,;b), keR. o
Khi do:| @ d+b =(a, +b; a,+b,; a,+b,).
O ka=(ka;ka,;kay).
QéTTBQé:kB@i:i:&:k,B:&ﬁ |I
b, b, b Mo |

Vi du 01: (tra loi ngan) Cho biét may bay A dang bay
voi vecto vén t8c @ =(300;200;400) (don vi: km/h ).
M4y bay B bay cung huéng va c6 toc do gdp ba lan
toc do cuia mdy bay A.

a) Tim toa d6 vecto van toc b cta may bay B.

b) Tinh t6c d6 cia may bay B.

Vi duy 02: Cho U =(2;-5;3) va V=(0;2,-1),w=(L7;2).

Tim toa do ctia vecto d=U—4V —2W.

2. Biéu thirc toa d cua tich v6 hudng: o
i dy

@ ab- |é|.‘5‘.cos(é, b) =ab, +a,b, +a.b,.
@ilboab+ab +ab =0
© Do dai cua vecto 4 1a [d]= Jai+a+al

O cos(a;5)— 20 AP rab rah, ‘I

a.Jo| \faZ+aZ+al. b2 +bZ b’
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Vi du 01: Tinh cong sinh béi luc F(20;30;-10) (don vi: N) tao
boi mot Drone giao hang (Hinh 7) khi thiec hién mot d6 dich
chuyén d =(150;200;100) (don vi: m). e

Vi du 02: Cho ba vecto m=(-5;4;9),i=(2;,-7;0), p=(6;3,-4).
a) Tinh m.A, m.p

b) Tinh || ||, cos (i, ).

) Cho G =(1-2;0). Vecto § c6 vudng géc véi p khong?

Vi du 03: Cho hinh chop O.ABC c6 ba canh OA, OB, OC doi
mot vudng goc va OA=0B=0C =a. Goi M la trung diém
canh AB. Tinh géc tao boi hai vecto BC va OM.

3. Van dung

e Vecto AB = (Xg =Xas Yo = Yar Zg —Z,)

o Do dai ctia vecto AB = /(X —X,)? + (Yg — Va)? + (25 —2,)°.

e Goi M 1a trung diém AB:M(XA;XB;VAZYB;ZAZZB]_

XA+XB+XC.yA+yB+yC ZA_*_ZB_‘_ZC

e Goi G la trong tam tam gidc ABC = G( 3 ; 3 :

=)

Cha y: Dic biét, khi B trung O ta nhan duogc cong thirc |04 = /xf, + y% + 2%

Vi du 01: Cho tam gidc MNP c6 M(2; 1; 3), N(1; 2; 3), P(=3; -1; 0).

a) Tim toa d0 ctia cac vecto MN,NP,MP . c) Trong tam I ctia tam giac MNP.

d) Tim toa d¢ diém Q d€ MNPQ la hinh binh hanh.
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e) Tim toa do diém E sao cho 3MN +4EP =i .

Vi du 02: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 A(1; 0; 1), B(2; 1; 2), D(1; —-1; 1), C'(4; 5; —5). Tim

toa do cac dinh con lai ctia hinh hop.

Vi du 03: Cho hai diém A(-12;-3) va B(2;-10). Toa d¢ ctia vecto AB la

A. AB=(1-11). B. AB=(3,3-3). C. AB=(11-3). D. AB=(3,-3;3).
Vi du 04: Cho ba diém A(1;3;5),B(2;0;1),C(0;9;0). Toa do trong tdm G ctia tam gidc ABC

la

A. G(312;6). B. G(1,5;2). C. G(30;5). D. G(1,4;2).

Vi du 05: (THPT Hau Loc 2024) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng gbc cua diém

M (12;3) 1én mit phéng (Oxy)

A. M'(1,2,0). B. M'(0;0;3). C. M'(30;3). D. M'(0;2;3).

Vi du 06: Cho cac diém A(-1; -1; 0), B(0; 3; -1), C(-1; 14; 0), D(=3; 6; 2). Chting minh ring
ABCD la hinh thang.

Vi du 07: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-1;2;300). Tim toa d6 hinh chiéu ctia A 1én

(Oxz) va diém d6i xting voi A qua (Oxz) ?

Vi du 08: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cua diém M (-1;2;-2) trén truc Oz

la diém H. Tim H va diém d6i xting v6i M qua truc Oz ?

34



@ Bién Hoa — Ding Nai

2o 0917.05.00.99 Eﬂ@u\a Go. ThS Nguyén Vie Mink

Vi du 09: Cho cac diém A(-1; -12; 27), D(0; 3; 1), C(-103; 14; 2).

Tim toa d¢ diém B sao cho t& giac ABDC la hinh binh hanh ? g

Vi du 10: Cho hai diém A(1; 2; -1), B(0; -2; 3).
a) Tinh d¢ dai duong cao AH ha tir dinh A ctia tam gidc OAB v6i O la gdc toa do.
b) Tinh dién tich tam gidc OAB.

Vi du 11: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , cho hai diém A(L4;2),B(-12;4) va duong
thang M (1-t;-2+t;2t). Khi MA® + MB? 6 gid tri nho nhat, hay tim gia tri t ?

AN
Lé Bai tap tw luan

Bai tap 01: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho vecto u =(4;2; 3) va diém A(1;1;1). Tim
toa d6 diém C thoa man AC =u.

Bai tap 02: a/ Cho hai vecto U va V tao véi nhau goc 60°. Biét rang |U]=2 va [v|=4.

Tim [0 +V].
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b/ Trong hé toa d6 Oxyz, cho hai vecto a va b thoa man ‘5‘ =23, ‘6‘ =3 va (5, 6) =30°. Tim

d6 dai ctia vecto 3a—2b

Bai tap 03: Xét hé toa d6 Oxyz gin véi hinh 1ap phieong ABCD.A’B'C'D’ nhut Hinh 39, don vi

ctia mdi truc bang d6 dai canh hinh lap phuwong.
Biét A(0;0;0),B(1;0;0),D(;1;0), A'(0;0;1).
a) Xac dinh toa do cac dinh con lai cua hinh 1ap phuong

D

k

ABCD.AB'CD'. i
b) Xac dinh toa do trong tam G ctia tam giac A'BD.
c) Xac dinh toa d6 cac vecto OG va OC'.
d) Chting minh rang ba diém O, G, C thang hang va
1

575

0G=-0C'. e
3

Bai tap 04: Cho ba vecto a=(3;0;1),b =(1,-1-2),¢ =(2;1;,-1).

a) Tinh &b, bc . b) Tinh |al,[b],cos(a,b). ¢) Cho d =(17;-3). Chimg minh d L 4.

Bai tap 05: Cho tam gidc ABC c6 A(7;3; 3),B(1;2;4),C(2;3;5).

a) Tim toa do diém H la chan duong cao ké tir A ctia tam giac ABC.
b) Tim do dai canh AB va AC.

c) Tinh goc A.
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Bai tap 06: Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz, cho hinh vé dudi day:
a/ Tim toa d6 diém A = A
b/ Tinh d6 dai OA

¢/ Tim tga d¢ cdc dinh con lai ciia hinh hop chi
nhat AA2LAs;.AiKOH.

d/ Tinh dién tich ctia hinh cht nhat ALOA:

e/ Tinh thé tich cua khéi hop chir nhat
AA2LA5.A1KOH.
f/ Tim toa d6 cac vecto AA; A A; A A KA

g/ Tinh s6 do cac géc LOA;HLK Hinh 30
Gv. Nguyén Vii Minh
Swu TAm va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99

Bai tap 07: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(1;0;0),B(0;0;1) va C(2;1;1).
a) Chitng minh rang 4, B, C khong thang hang.

b) Tinh chu vi ctia tam giac ABC.

c) Tinh cos 4ABC.
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Bai tap 08: Cho ba diém A(2; 0; 2), B(1; 2; 3), C(2; 1, 2).

a) Tim toa d0 ctuia cac vecto AB,BC,CA. Tich v huong AB.AC .

b) Tinh cac d6 dai AB, BC, CA.

¢) Trung diém M cua AB;

d) Cht'ng minh ba diém ABC tao thanh mét tam giac. Tinh chu vi cua tam giac ABC.
e) Trong tam G ctia tam giac ABC.

f) Tim toa d¢ diém D dé€ ABCD la hinh binh hanh.

g) Tim toa d¢ diém H la chan duong cao ké tit A cua tam giac ABC.

h) Tinh géc A.

i) Tim toa d6 diém M thudc truc Oz sao cho duong thang BM vudng gdc véi duong thang
AC.

j) Tim toa d6 diém N thudc mat phang (Oxy) sao cho A,B,N thang hang.

k) Tim toa dd diém E sao cho AB+CE =0.
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Bai tap 09: Trong khong gian Oxyz, cho t& dién ABCD véi A(1; 3; -2), B(3; 2; —4), C(2; 1; 0),
D(3; 5; -1).

a) Chting minh rang AB = CD.

b) Chitng minh rang BCD la tam giac déu.

c)Tinh s6 do cia AMD vé6i M 1a trung di€ém ctia BC (lam tron két qua dén hang don vi).

d) Tim toa d6 diém E sao cho AE = AB+AC — AD

Bai tap 10: Cho ba diém A(3; 3; 3), B(1; 1; 2) va C(5; 3; 1).

a) Tim diém M trén truc Oy cach déu hai diém B, C.

b) Tim diém N trén mat phang (Oxy) cach déu ba diém A, B, C.

c) Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém B(-1;,-1;0) va C(3;1;-1). Toa do diém

M thudc truc Oy va M cach déu B,C . DS: (0;%;0)
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Bai tap 11: Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA =a va day ABC la tam giac déu canh a,
O la trung diém cua BC. Bé“mg cach thiét 1ap hé toa dd nhw Hinh 3, hay tim toa do:

a) Cac diém A, S, B, C.

b) Trung di€m M ctia SB va trung diém N cua SC.

c) Trong tam G cua tam giac SBC.

Bai tap 12: Cho ba diém A(0;1;2),B(1;2;3),C(1;,-2,-5). Goi M la diém nam trén doan thang
BC sao cho MB=3MC. Tinh do dai doan théng AM .

Bai tap 13: Cho a = (2;-5;3), b = (0;2;-1), ¢ = (1;7; 2).
a/ Tinh d0 dai cua ‘5 5‘ va ‘6‘ b/ Tinh 56, 56, 66,

4

¢/ Tinh a.(—zﬁ) ; (35).c d/ Tinh \a+ 6\ e/ Tinh \25+ 6\

h/ Tinh cos(d;b) ; cos(&;€); cos(b;c)
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Bai tap 14: Cho a = (7;-5;3), b =(5;2;-3), ¢ =(=3; 1 2).

a/ Tinh 56-%5 b/ Tinh t=a-4b-2c
¢/ Tinh u=a—2b-3c d/Tinh v-5c =a—2b
e/ Tinh a.(2b+¢) f/ Tinh |3a - 2b| g/ Tinh [2a—b+¢|

Bai tap 15: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz
a/ Cho tam giac ABC c6 A(2;0;0), B(0;3;1), C(-3;6;4). Goi M la diém trén canh BC sao
cho MC =2MB. Tim d¢ dai doan AM ?

b) Cho hai vecto d=(L1-2) va b =(10;m). Tim m biét géc gitta ching bing 45°?

Bai tap 16: Cho hai vecto a = (0; 1;3), b =(=2; 3; 1); ¢ =(2;-3; 4) va d =(3;-1; m)

a/ Tim m d6 f =2a+3b—C vudng gbc véi d .

b/ Tim m d& g =2a—b +3k vudng géc voi —3d +2K .
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Bai tap 17: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz . Cho tam gidc ABC c6 A(2;0;0), B(0;3;0),
C(0;0;6). Tim thé tich khdi tir dién O.ABC va khoang cach tir tam O dén mit phang (ABC)

|
|
lbf

lg Toan thuc té
Bai tap 01: Trén phan mém mo phdng viéc diéu khién drone giao hang trong khong gian Oxyz,
mot ddi gom ba drone giao hang A, B, C dang c6 toa dd1a A(1; 1; 1), B(5; 7; 9),
C(9; 11 ; 4). Tinh:
a) Cac khoang cach gitta mdi cip drone giao hang.
b) Géc BAC.

Bai tap 02: Trong khong gian voi mot hé truc toa do cho triede (don vi :kildomét), ra da phat
hién mot chiéc may bay di chuyén véi van tdc va hudng khong doi tir di€m A(800; 500; 7) dén
diém B (940; 550; 8) trong 10 phut.

a) Néu may bay ti€p tuc gitt nguyén van toc va hudng bay thi toa d¢ ciia may bay sau 5 phut
tiép theo 1a gi?

b) Xac dinh toa dd ctia chi€éc may bay sau 10 phut tiép theo (tinh tir thoi diém mdy bay dang o
diém B)
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Bai tap 03: Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tit ciing mot dia diém. Chiéc tht nhat nam cach
diém xudt phat 2 km vé phia nam va 1 km vé phia Péng, dong thoi cach mat dat 0,5 km. Chiéc
thtt hai ndm cach diém xuat phat 1 km vé phia bac va 1,5 km vé phia Tay, dong thoi cach mat
dat 0,8 km. Chon hé truc toa d¢ Oxyz véi gdc O dat tai diém xudt phat cuia hai khinh khi cau,
mat phang (Oxy) tring véi mit dat véi truc Ox hudng vé phia nam, truc Oy hwédng vé phia
dong va truc 0z huwéng thang dtng 1én troi (hinh vé), don vi do 14y theo kilomét,

a) Tim toa dd ctia mdi chiéc khinh khi cAu ddi véi hé toa d6 da chon.

b) Xac dinh khoang cach gitra hai khinh khi cau (lam tron két qua dén chi s0 thap phan thit

hai).

z !
:O 5k

o : m oy
) rie bong
1 Pid
v .27 2km

__________ -
% 1 km

Bai tap 04: D€ theo ddi hanh trinh ciia mot chi€c may bay, ta ¢ thé 1ap hé toa d¢ Oxyz cd gdc
O trting vdi vi tri ctia trung tam kiém soat khong Iuu, mit phang (Oxy) tring v6i mat dat (dwoc
coi 1a phang) véi truc Ox hwéng vé phia tay, truc Oy huéng vé phia nam va truc Oz huéng
théng dung lén troi (H.2.43). Sau khi cat canh va dat d cao nhat dinh, chi€c may bay duy tri
hudéng bay vé phia nam v6i toc d6 khong doi
la 890 km/h trong ntta gio. Xac dinh toa do
ctia vecto biéu dién dd dich chuyén cua chiéc
mdy bay trong ntra gio d6 d6i voi hé toa do
da chon, biét rdang don vi do trong khong

gian Oxyz dugc 1ay theo kilomét.

Hinh 2.43
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Bai tap 05: Nhitng cin nha gb trong Hinh 2.47a duwoc phac thao dudi dang mot hinh ling tru
diing tam giac OAB.O'A'B' nhu trong Hinh 2.47b. Véi hé truc toa d Oxyz thé hién nhw Hinh
2.47b (don vi do 1dy theo centimét), hai diém A' va B' ¢6 toa do lan lwot 1a (240; 450; 0) va (120;
450; 300). Ttr nhitng thong tin trén, hay tinh kich thwdc chiéu dai, chiéu rong va canh bén mat
tién va géca ctia nhitng can nha gb
dé?

*Bai tap 06: Cho biét bon doan théng ndi tir mot dinh cua ti dién dén trong
tam mét d6i dién ludn cat nhau tai mot diém goi 1a trong tam ctia tit dién
d6. Mot phan tie metan CHas dugce cdu tao boi bon nguyén ti hydrogen o
cac dinh ctia mot tix dién déu va mot nguyén tir carbon ¢ trong tam cua t&
dién. Goc lién két 1a goc tao boi lién két H-C-H 1a goc gitra cac duong ndi
nguyén t carbon véi hai trong s6 cdc nguyén tit hydrogen. Chitng minh
rang goc lién két nay gan bang 109,5¢.

» Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99

Bai tap 07: Trong khong gian Oxyz, luc khong d6i F =3i+5]+10k lam di chuyén mot vat
doc theo doan théng tie M(1; 0; 2) dén N(5; 3; 8). Tim cong sinh ra néu khoang cach duoc tinh
bang mét va luc duoc tinh bang Newton.
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Bai tap 08: Hinh 2.53 minh hoa mot chiéc dén duoc treo cach tran nha 1a 0,5 m, cach hai
twong lan luot la 1,2 m va 1,6 m. Hai bic tuong vudng goc voi
nhau va cung vuéng goc voi tran nha. Nguoi ta di chuyén chiéc
den d6 dén vi tri méi cach tran nha la 0,4 m, cach hai tuong déu 0.5 m
la1,5m. 2
a) Lap mot hé truc toa do Oxyz phu hop va xdc dinh toa do cia 16m e
béng den ltc dau va sau khi di chuyén.

b) Vi tri méi cta béng den cach vi tri ban dau la bao nhiéu mét?

(Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thit nhat).

Bai tdp 09: Trong Hoa hoc, cdu tao ctia phan t&t ammoniac (NHs) c¢6 dang hinh chép tam giac
déu ma dinh 1a nguyén t nitrogen (N) va day la tam gidc HiH2Hs véi Hy, He, Hs la vi tri ctia
ba nguyén ttt hydrogen (H). Géc tao béi lién két H-N-H, ¢ hai canh la hai doan thang n3i N
v6i hai trong ba diém Hi, H, Hs (chéng han nhu H,NH, ), duoc goi la goc lién két ctia phan tk
NHs. Goc nay xap xi 107°. (Nguon: https://en.wikipedia.org/wiki/Ammonia)

Trong khong gian Oxyz, cho mot phan t& NHs dwoc biéu dién boi hinh chép tam gidc déu
N.HiH:Hs v6i O 1a tdm cua day. Nguyén tir nitrogen duwgc biéu dién boi diém N thudc truc Oz,
ba nguyén tit hydrogen ¢ cac vi tri Hi, Hz, Hs, trong d6 Hi(0; -2; 0) va H2Hs song song voi truc
Ox (Hinh 2.44).

a) Tinh khoang cach gitta hai nguyén

tee hydrogen. N] z

b) Tinh khoang cach gitta nguyén t
nitrogen véi mbi nguyén t&

hydrogen (lam tron cac két qua tinh

7 A \ A v — Hl - ! H
toan dén hang phan tram).
‘O T
M
— X
¥ * H2
Hinh 244
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lﬁ Cau héi PUNG - SAl

Cau 01: Trong khong gian Oxyz cho cac diém A(1;,-2;3), B(-2,12), C(3;-12).

a) AB=(-3;3-1).

b) AC =(-2,-1,1).

) AB =3AC.

d) Ba diém A, B,C khong thang hang.

Cau 02: Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD.

Biét A(0;1,-2),C(0;-2;1),D(10;-1).

a) Toa do vecto OC =(0;-2;1).

b) Toa d6 vecto DA=—i+ j—k.

¢) Toa d6 diém B la B(-1;-1;0).

d) Toa d0 vecto AB =—i— 2] —2k.

Cau 03: Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCDcé A(2;-1,-2),B(3;1,2), C(1;,-11)

va D(Xo;YpiZp)-

a) ﬁ=(1;2;4)

b) DC =(1-Xp;~1-Yp;1-2;)

c) DC = AB

d) Toa do diém D 1a (0;3;3)

Cau 04: Hinh minh hoa so d6 mdt ng6i nha trong hé truc toa d6 Oxyz, trong d6 nén nha, bon

btrc twong va hai mai nha déu la hinh chi nhat. Xét tinh dang - sai ctia cdc ménh dé sau:

02:5:4)

EO:0:3

-
~—

00 :0:0)

’V

- 0)

a) Toa 3o diém F la (4;0;3).

b) Toa d6 AH =(4;5;3)

¢) AH.AF =3

két qua dén hang phan muoi ctia d0)

d) Goéc d6e ctia mai nha, tic 1a s6 do cua goc nhi dién ¢ canh la duwong
thing FG, hai mat Ian luot 1a (FGQP) va (FGHE) bang 26,6° (Iam tron
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Cau 05: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’, biét rang

A(2;1,0),C(0;3;0),C'(-12;1),D'(0;-2;0).

a) Toa d0 cac diém A',B' la A(1;,0;-1),B(0;4;2). I

b) Toa d6 cac diém B,D la B(15;1),D(L;-1-1) i
I

) Toa d6 vecto AB 1a AB=i+4]+Kk. p |

d) Toa d0 vecto AB 1a B'D =i—-5j-3k.

Cau 06: Cho hinh chép S.ABCD day la hinh thang
vuong tai A va B, AD=2AB=2BC =2a, canh bén SA
vudng gdc voi mit phang ddy (ABCD), SA=2a. Goi
H 1a hinh chiéu diém C trén canh AD.

a) Toa d6 cac diém A, B 1a A(0;0;0),B(a;a;0).

b) B. Toa d¢ cac diém C,D la C(a;a;0),D(2a;0;0).
¢) Toa d diém S la S(O;O;Za).

d) Toa do diém H 1a H(a;0;0).

Cau 07: Cac ménh dé sau dung hay sai ?

a) Trong khong gian Oxyz,, cho hai vecto a=(2; 4;-2) va b=(% -2;3). Tich v6

hudng ctia hai vecto avab bang —22
b) u=(3,0;1), v=(210). Tich v huéng u.v bing 6

¢) Trong khéng gian Oxyz,, cho hai vecto U, (L1-4), u,(0;11). Géc gitta hai
vecto da cho bang 60°
d) a=(1:3,3), b=(-221) va ¢ =(~123). Tich v6 huéng C.(d-b) bing 5

Cau 08: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz, cho a=2i-3j+4k, A(1;,0;,-2) va B(2;-11). Tich vo
huoéng a.AB bang 17

b) Cho hai vec to a=(1-2;3), b=(-2;12) Khi d6 tich v huéng (5 + 6)5 bang

10
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¢) Trong khong gian Oxyz, géc gitra hai vecto ivau= (—«/5 ;0; 1) la 60°

d) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; -1 2) va B(2; 1 1). bo dai

doan AB bfing«/g
Cau 09: Cac ménh dé sau diung hay sai?

a) Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém M (2;,-2), N(4,-5;1). Do
dai doan thang MN bang 7

b) Trong khong gian Oxyz, cho vécto u=(1;0;3) va v=(x;-L1). Néu uv=3thi
d6 dai cua |v| bang V2.

¢) Cho U =(=11,0), v=(0;-1,0), géc gifta hai vécto U va v 1a60°

d) Trong khong gian Oxyz, cho c4c vecto d=(1;3;2) va b= (2;,1;1). Tich v

huéng (2a-b) 1a 31

\Y
E Cau hoi tra 16i ngan
Cau 01: Cho tam gidc ABC ¢6 A(L-11),B(0;12),C(L0;1). Tim toa do:
a) Trung diém M cua AB; b) Trong tam G cua tam giac ABC.

Cau 02: Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(L;3;5), B(L;1;3),C(4;-2;3). SO do cua
géc ABC bang bao nhiéu do?

Cau 03: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diém M (3;2;8), N(0;1;3) va P(2;m;4).

Tim m d€ tam giac MNP vuong tai N .

Cau 04: Cho ba diém A(2;0;2),B(12;3),C(212).
a) Tim AB,BC,CA.
b) Tinh cac d6 dai AB,BC,CA.
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Cau 05: Mot thiét bi tham do day bién (Hinh bén) dwgc day

bdi mot luc f= (5; 4; —3) (don vi: N) gitp thiét bi thuc hién d¢ 4' é-%
doi a=(70;22;-41) (don vi: m ). 0

Tinh cong sinh bdi luc f .

Cau 06: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém M(3; 5; —2021). Goi M1, M2 [an luot la
hinh chiéu vudng géc ctia M 1én cac truc Ox, Oy . Tim do dai doan thang M1, M>

AN
L& Trac nghiém

Cau 01: Trong khong gian Oxyz, cho U =(-13;2), V =(-3;-12) khi d6 GV bang

A. 10. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 02: Trong khéng gian Oxyz,, cho ba vécto a=(-110), b=(110), c=(LL1). Trong c4c
ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A.blc. B. [c|= 3. C.|a=+2. D.bla.
Cau 03: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai di€ém A(L-2;-1) va B(1;4;3). Do dai
doan AB la:

A. 2\13. B. 2./3. C. 6. D. 3.

Cau 04: Trong khong gian OXyz, cho vecto a =(1;2;-2). Tinh d9 dai vecto a.

—

A. |§|:2J§. B. ‘é‘zs. C. al=9.

é\zs. D.

Cau 05: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-4;3;12). D6 dai doan thang OA bang

A. 13. B. 11.
Cong thitc 04 = [x% + y% + z>
C.17. D.6. & N¥ATYaT 7

Cau 06: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;0;1)va B(4;2;-2). Do dai

doan thang AB bang

A. 2. B. 4.

C. 2. D. 22.

Cau 07: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(1;0;2), B(L14),
C(L,—-4;0). Trong tdm G cua tam gidc ABC c6 toa do la

A. (L-12). B. (-1-1,2). C. (LL2). D. (L-1-2).
Cau 08: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz cho diém A(1;2;4), B(3;4;2). Tim toa do
diém M, biét B la trung diém ctia AM.

A. M (-10;6). B. M (22-2).

C. M(233). D. M (5;6;0).
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Cau 09: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;0), B(-10;-2). Tim toa d6 trung diém
M ctia doan thang AB.
A. M (-L-1,-1). B. M(0;1;-1). C. M (0;2;-2). D. M (-2,-2;-2).
Cau 10: Trong khong gian Oxyz, goi ¢ la goc gitra hai vecto a va b, vdia va b khéc 0, khi
doé cose béng
-t al.|b -t ab

A 2D B.@. c. 2 D.M.

b a a+[o ] o
Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;2;0),B(-10;1),C(0;2;-1). Tinh d6 dai cta
vecto AB—2AC.

A. 21,

B. 21.

C. V13.

D. 13.

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u = (2;-11), v =(-3;4;-5). S8 do ctia goc giita
hai vecto U va v bang:

A. 150°.

B. 120°.

C. 60°.

D. 30°.

Cau 13: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz cho hai vécto a=(m;3;4);b=(4m;~7). Véi gid
tri ndo ctia m thi a vudng géc véi b?

A. 1. B. 3.

C. 4. D. 2.

Cau 14: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1;1;0), B(2;0;-3). Diém M chia

doan AB theo ti sO k = —% cé toa do la:

A. M(ﬂ;g;—j
33

B. M(E;E;—Zj
33

C. M(l;—g;ll
3 3

D. M(g;—z;—Zj
3 3

Cau 15: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam giac ABC cd AB = (-3,0;4),
AC = (5,-2;4). D6 dai trung tuyén AM la:

A. 32 B. 42

C. 243 D. 53
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Cau 16: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(L-11),B(3;2;-2),
C(~3,15). Tim toa do diém M (x;y;z) thoa man MA—2AB =4CM . Khi d6 téng

S= 9 + 321 bang
X y z
A. 6.
B. -15.
C. 16.
D. -13.
Cau 17: Trong khong gian Oxyz, diém ddi xting ctia A(1;2;3) qua mat phang (Oyz)la diém nao
dudi day
A. Q(-123). B. N(1,-2;3).
C. P(32-3). D. M (L-2;-3).

Cau 18: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1;2;5), B(3;-6;3). Hinh chiéu vudéng goc
cua trung diém | ctia doan AB trén mit phang(Oyz)la di€ém nao dudi day?

A. P(3,0;0).

B. N(3,-15).

C. M (0;-2;4).

D. Q(0;0;5).

Cau 19: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tam gide ABC 6 trong tam G(-3;1;4) va
A(1;,0;-1), B(2;3;5). Toa do diém C la

A. C(-6;2;0).

B. C(4;2;-1)

C. C(-12;0;8)

D. C(3-1-5)

Cau 20: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A(L-2;3);B(2;-3;4).Tim
diém M e(Oxy) sao cho ba diém A B,M thing hang

A. M(310).

B. M (3,-5;7).

C. M (-3,5;0).

D. M (-2,10).

Cau 21: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (3;1;4) va N(0;2;,-1). Toa do trong tam ctia
tam gidc OMN la

A. (-31-5). B. (-1-1-1).

C. (3;33). D. (311).
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Cau 22: Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz, cho véc-to AO = 3(T+ 4]) — 2k + 5] . Toa do
cua diém A la

A. (3;17;-2). B. (-3;-17;2).

C. (3;-2;5). D. (3;5;-2).

Cau 23: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz cho diém A(l; 2;4), B(2; 4; —1) . Tim toa
do trong tam G cua tam giac OAB.

A. G(6;3;3). B. G(2;1,1).

C. G(2;1,1). D. G(1;2;1).

Cau 24: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cac diém A(L0;3), B(2;3,-4), C(-3,1;2).
Tim toa do diém D sao cho t& gidc ABCD la hinh binh hanh.

A. D(-2;4;-5).
B. D(4;2;9).
C. D(6;2;-3).
D. D(—4;-2,9).
Cau 25: Trong khong gian OXyz, cho ba diém A(-4;1,-5); B(2,-4;7); C(3,-2;9). Toa d6 diém
D dé ABCD la hinh binh hanh la

A. (2,3,-3).
B. (-3,-3;3).
C. (-6;5,-12).
D. (-3;3,-3).
Cau 26: Cho hai diém M (1;,-2;3)va N(3;0;—-1). Tim toa dd trung di€ém | ctia doan thang MN .
A. 1(4-2;2). B. 1(2,-12).

C. 1(4-2,1) D. 1(2-11)

Cau 27: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho bon diém A(2,' O;O), B(O,' 2,'0),C(O; 0,'2) va

D(2;2;2). Goi M, N Ian luot 1a trung diém ctia AB va CD. Toa d¢ trung diém I cta MN la:
A. I(1,-1,2). B. 1(1;1;0).

C. 1(1;1;1) D. I(L,1;1).
22

Cau 28: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz cho ba diémM (2;3;-1), N(-LL1) va
P(Lm-12). Tim m dé tam gidc MNP vudng tai N .

A. m=-6.

B. m=0.

C. m=-4.

D. m=2.
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Cau 29: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh binh hanh ABCE vdi
A(3:1;2),B(1;0;1),C(2;3;0). Toa do dinh E la

A. E(4;4;1).
B. E(0;2;-1).

C. E(1;3;-1).

D. E(1;1;2).

Cau 30: Trong khong gian v6i hé toa &6 Oxyz, cho vecto u(1,1;-2) va v(L0;m). Tim m d€ géc

gitta hai vecto U va vcé s do bang 45°.

Mot hoc sinh gidi nhw sau:

Buc 1: cos(ﬁ,V):i
6(m? +1)
Budc 2: Goc gitra hai vecto bang 45°nén: _Leem Q <1-2m= 3(m2 +1) (*)
6(m*+1)

Bu6c 3: Phuong trinh (*) < (1-2m)’ = 3(m2 +1) o m -4m-2=0< {m =2-V6
m=2+/6

Bai giai trén dung hay sai? Néu sai thi sai 6 budc nao?
A. Dung. B. Sai ¢ budcl. C. Sai 6 budc 2. D. Sai & budce 3.
Cau 31: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém K (2;4;6), goi K' la hinh chiéu
vudng goc cta K trén truc Oz, khi d6 trung diém OK"' ¢6 toa do la:
A. (1,0;0) B. (0;0;3)
C. (0;2;0) D. (1,2;3)
Cau 32: Trong khong gian véi hé toa &6 Oxyz, cho ba vecto a(-11,0),b($10),c(LL1). Trong
cac ménh dé sau, ménh dé nao dung ?
A.ac=1
B. a cung phuong c

L2
C. cos(b,c) = ﬁ
D. a+b+c=0
Cau 33: Trong khong gian v6i hé toa &6 Oxyz, cho hinh binh hanh OABD c¢6 OA =a(-110),
OB =b(1;10) (O la g6c toa dd) . Toa dd tdm hinh binh hanh OABD 1a:
A. (0;10)
B. (10;0)
C. (30;1)
D. (310)
Cau 34: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho 3 di€ém A(1;2;0), B(10;-1), C(0;-12).

Tam giac ABC la tam gidc:
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A. can dinh A.

B. vuong dinh A.

C. déu.

D. Dap an khac.

Cau 35: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém M (-2;3;1), N (5;6;,-2). Duong
thang MN cat mat phang (Oxz) tai diém A.

Diém A chia doan thang MN theo ti s6:

A.2

B. -2

c.->
2

D. 2
2

Cau 36: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(3;-11). Hinh chiéu vudéng goc ctia diém A trén
mat phang (Oyz) 1a diém

M (3;0;0)
B. N(0;-1;1)
C. P(0;-10)
D. Q(0;0;1)
Cau 37: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cac diém A(3;-4;0), B(-113), C(3,1,0).
Tim toa d0 diém D trén truc hoanh sao cho AD=BC.
A. D(-2;1,0), D(—4;0;0)

D (0' 0; 0) D (—6; 0; 0)

(6 0; 0) (12;0;0)

(0 0; 0) (6;0;0)

g BAI TAP VE NHA

Bai tap 01: Cho ba diém A(2; 1; -1), B(3; 2; 0) va C(2; -1; 3).

a) Tim toa d0 ctia cac vecto AB,BC,CA. Tich vo hudéng AB.AC .

b) Tinh cac d¢ dai AB, BC, CA.

c) Trung diém M cua AB; trung diém N cua AC.

d) Chiing minh ba diém ABC tao thanh mot tam giac. Tinh chu vi cua tam giac ABC.
e) Trong tam G cua tam giac ABC.

f) Tim toa d6 di€ém D &€ ABCD la hinh binh hanh. Tinh chu vi ctia hinh binh hanh ABCD.
g) Tim toa d¢ diém H 1a chan duong cao ké tir A ctia AABC.

h) Tinh géc A.

i) Tim toa d6 diém M thudc truc Oz sao cho CM vudng gdc véi duong thang AB.
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j) Tim toa d6 diém N thudc mat phang (Oxy) sao cho B, C, N thang hang.
k) Tim toa d6 diém E sao cho 2AB—2025CE =0.
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Bai tap 02: Cho ba diém A(3; 3; 3), B(1; 1; 2) va C(5; 3; 1).

a) Chirng minh réng A, B, Claba dinh cia mot tam gidc. Tinh chu vi AABC.

b) Tim toa d¢ trung di€m cua cac canh cua AABC.

¢) Tim toa d6 diém D &€& ABCD la hinh binh hanh. Tinh chu vi ctia hinh binh hanh ABCD.
d) Tim toa d6 diém H la chan duong cao ké tir A cuia tam giac ABC.

e) Tinh goc A.

f) Tim diém F trén truc Oy cach déu hai diém B, C.

g) Tim diém R trén mat phang (Oxy) cdch déu ba diém A4, B, C.

h) Tim toa d6 diém M thudc tia Oz sao cho duong thang CM vudng goc véi duong thang AB.
k) Tim toa d6 diém N thudc mat phang (Oyz) sao cho B, C, N thang hang.

1) Tim toa d6 diém E sao cho 4AB+3CE =0.
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Bai tap 04:

a/ Goi ¢ 1a gbc gitra hai vecto a=(12;0) va b=(2;0;-1), Tim ¢?

b/ Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;,-2;0) va B(-3;0;4). Tim d6
dai doan thang AB ?

¢/ Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cac diém A(—l; 2;4) , B(—l; 1 4), C (O; 0; 4). Tim
s0 do cua gbc ABC ?

d/ Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(2;2;1). Tim d6 dai doan thang OA

Bai tap 06: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho A(1;0;0), B(0;10), C(0;0;1), D(L11).

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding - sai ?

A. Thé tich T dién OABC 1a 1/6

B. Tam giac ABD la tam gidc déu.
C. ABLCD

D. Tam giac BCD la tam gidc vudng.
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Chuong II: VECTO va HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

Phu luc: PHEP CHON TRUC CO BAN (

SA vuong goc voi mat day

Goi O 1a trung di€ém BC.
Chon hé truc nhu hinh vé, AB=a=1.

0(0;0;0), A[O;ﬁ;oj, B(—E;O; Oj,
2 2

C[%;O;Oj, S(O;?;OHJ.

1/ Day 1a tam giac déu

S,

=SA

Goi O 1a trung diém BC.

Chon hé truc nhuw hinh vé, a=1.
Toa dd cac diém la:

0(0;0;0), A(0;0A;0), B(-OB;0;0),

C(0C;0;0), S(O;OA;OH).

=SA

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99

5
A Goi O la trung diém AC. Chon hé truc
nhw hinh vé, a=1.
i Toa d6 cac diém: O(0;0;0),
Al (b ________ = A(-OA;0;0), B(0,0B;0),
C(0C;0;0), S (—OA; 0;OH j .
/ =SA

Chon hé truc nhuw hinh vé, a=1.
Toa d6 cac diém: A=0(0;0;0),

B(0;0B;0), C(AC;0;0), S(0;0;SA).
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5/ Day la tam giac vuong tai B
S

Chon hé truc nhw hinh vé, a=1

Toa do cac diém: B=0(0;0;0),

A(0; AB;0), C(BC,0;0), s(o; AB; BHJ.

=SA

B

Dung duong cao BO ctia AABC.
Chon hé truc nhw hinh vé, a=1
Toa do cac diém: O(0;0;0),
A(—OA; 0; O), B(0,0B; O),
C(OC;0;0), S (—OA;O;OH j

=SA

Chon hé truc nhuw hinh vé, a=1.

Toa dd O(0;0;0), A(OA;0;0),

B(0;0B;0), C(-0C;0;0)

D(0;-0D;0), S (OA;O;OH j

=SA

Chon hé truc nhw hinh vé, a=1.
Toa do A=0(0;0;0), B(0; AB;0),

C(AD;AB;0), D(AD;0;0), S(0;0;SA).

Chon hé truc nhuw hinh vé, a=1.
Toa d6 A=0(0;0;0),

B(0; AB;0), C(AH; AB;0),
D(AD;0;0), S(0;0;SA).
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Mait bén (SAB) vudng goc voi mat day

1/ Day la tam giac, mat bén la tam giac thueong

A

S

Vé duong cao CO trong AABC.
Chon hé truc nhw hinh, a = 1.
Ta c6:0(0;0;0), A(0;0A;0),B(0;-0B;0),

C(0C;0;0), S(O;OH;OK)

=SH

E

2/ Pay la hinh vuong hoac hinh chit nhat

Az

S

Goi O la trung diém BC

Chon hé truc nhw hinh, a = 1.

Ta co: O(0;0;0), A(0;0A;0),
B(0;—-OB;0), C(OC;0;0), S(0;0;SO)

Gv. Nguyén Vii Minh
Swu Tam va Bién Soan
Zalo: 0917 05 00 99

Dung hé truc nhu hinh, chona=1.
Ta co:
A=0(0;0;0),B(AB;0;0),C(AB; AD;0),

D(O;AD;O),S(AH;O;AK]

=SH

Hinh chép déu

1/ Hinh choép tam giac déu

" _ABV3 BC ...
O(Qoﬁ)’A(O"_Yf_"OJ’B(_“ET’QOj’

5. 2

—0;0], S| 0;———;0K |.
2 6

=SH

C(BC j AB+3 P —

=OH
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2/ Hinh chép ti giac déu

0(0;0;0), $(0;0;S0);
A M ;0,0 |, B| O;——— AB\/_ ;
%,_/ %2,_4
=0A =0B
c|-28¥2.00, | 0- 2825
%,_/
=-0A =0B
Hinh choép - lang tru déu
Hinh 13p phwong, hinh hdp chit nhat Lang tru ditng day la hinh thoi
’tz D A 12 D
| —
B I Cf B | ; C'
[ l 1
! ! |
| I 1
| 1
A L8 A S
4 5 g TS FReReeReee .
- -7 B gl : ——————— ﬁ* -
) B == 1
U C Y C

A=0(0;0;0), B(0;AB;0), C(AD;AB;0), | O(0;0;0), A(-OA;0;0), B(0;0B;0),

D(AD;0;0), A'(0;0; AA'), C(0C;0;0), D(0;—0D;0),
B'(0; AB; AA'), C'(AD; AB; AA'), A'(—OA;0; AA'), B'(0;0B;AA),
D'( AD;0; AA"). C'(0cC;0;CC’), D'(0;—OD; DD’)
Ling tru tam giac déu Lang tru ding c6 day tam giac thuong

z

By A’

0(0;0;0), A(E;O;Oj, B(—ﬁ;o;oj, 0(0;0;0), A(OA;0;0), B(-OB;0;0),
2 2 C(0;0C;0), A'(OA0; AA'), B (~OB;0; BB'),
C(0;0C;0), A'(OA;0; AA'), C'(0,0¢;CC).

B’( AZB 0; BB) c'(0;0c;cC).
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Vi du 01: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D'. Goi
M, N Tan luot 1a trung di€ém AD va BB'. Cosin cta goc giita hai dwong thang MN va AC'

la:

A.

= L e

ol NI el ol

Vi du 02: (Cau héi dung - sai) Cho hinh chdop
S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vuéng c6 cac canh
bang 1, SAD la tam gidc déu va nam trong mat
phang véi day. Goi O,M va N Ian luot 1a trung
diém cua AD,BC va CD. Thiét lap hé truc toa do
Oxyz nhu hinh vé.

A. Toa d0 cac diém A,B la A[O;—%;O ,B(l;—%;Oj.

B. Toa dd cac diém C,D la C(l;%;oj, D(O;%;Oj.

C. Toa d¢ diém S la S(O;O;?J.

D. Toa d¢ cac diém M,N Ta M (1;0;0)"\'(%;%;0)
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