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Cé4c yéu t6 trong tam giac can nam viing
+ Véi tam giac ABC vubng tai Acé duong cao AH khi d6
1 1 1

BC? = AB®+ AC?*; AB* =BH.BC; AC*=CH.BC; —5 =——+——;
AH AB° AC

+ Véi tam gidc ABC co cac canh 1a a,b,c do dai cac trung tuyén m,,m, ,m_va cé ban kinh
duong tron ngoai tiép R, ban kinh duong tron ndi tiép r, nira chu vi la p khi d6

e b? +c®—a? c?+a?-b? a®+b?—c?
binh ly cosin: cosA=————,c0sB=————,005C =———.
2bc 2ca 2ab

T d6 tinh duoc: sin A=+/1—cos?A,sin B,sinC.
sinA sinB sinC
Do dai dudng trung tuyén:
2(b*+c?)-a? 2(c*+a’)-b?
L) o)y
4 4 4
Dién tich tam giac:

Dinh ly ham sb sin:

s=Lan =Llbn -Lcn,
2 2 2

S :EabsinC :ibcsin A=£casin B
2 2 2

5=2%_ pr— fo(p-a)(p-b)(p0)

4R
a’\3
4

V6i tam giac déu canh athi c6 diéntich 1a S =

Dién tich hinh thang S :%(a+b).h( a,b 12 hai canh day va h 1a chiéu cao).
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. . A 1
Tu giac c6 hai duong cheéo vudng goc vai nhau S 5., =5 AC.BD

Céc cong thikc tinh thé tich
+V (khdi hop chit nhat) = abc (véi a,b,c1a ba kich thudc cua hinh hop chit nhat).

+V (khbi chc’)p):%dt (day).chiéu cao
+ V (khéi lang tru) = dt (day).chiéu cao
+ V (khéi ciu) =%7zR3

Phwong phap xac dinh chiéu cao ciia khdi chop

Loai 1: Khéi chdp c6 mot canh vudng goc véi day do chinh 1a chidu cao cua khdi chdp.

Loai 2: Khéi chép c6 mot mat bén vudng gdc voi day thi dudng cao chinh 1a dudng keé tir dinh
khbi chop dén giao tuyén caa mat bén d6 véi day khdi chop.

Loai 3: Khéi chop c6 hai mat bén ké nhau ciing vudng goc vai day thi dudng cao chinh 1a giao
tuyén cua hai mit bén do.

Loai 4: Khéi chép c6 céc canh bén bang nhau hoic clng tao voi ddy mot goc bang nhau thi
dudng cao 1a duong ké tir dinh khdi chop dén tam vong tron ngoai tiép day.

Loai 5: Khdi chop c6 cac mat bén cling tao voi day mot goc bang nhau thi duong cao 1a dudng
ké tir dinh dén tdm vong tron noi tiép day.

Loai 6: Khdi chop c6 hai mat bén cling tao voi ddy mot goc bang nhau thi chan dudng cao khdi
chop ha tir dinh s& nam trén duong phan giac cia goc tao bai hai canh nam trén mit day cua hai

mét bén. Ching han khéi chop S.ABCD c6 hai mit bén (SAC)va (SAB)cling tao véi day goc a

khi d6 chan duong cao caa khéi chop ha tir dinh S nam trén dwong phéan giac cua goc BAC .

Loai 7: Khéi chdp c6 hai canh bén biang nhau hoic cling tao voi day mot goc bang nhau thi chan
duong cao ha tir dinh khéi chdp nam trén duong trung truc ndi gitra hai giao diém cua hai canh
bén v6i day. Chang han khdi chép S.ABCD c6 canh SB = SD khi d6 chan dudng cao cua khbi

chop ha tir dinh S nam trén dudng trung truc cia BD.

Viée xdc dinh chan dwong cao caa khdi chop gilp ta giai quyét bai toan
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+ Tinh thé tich khdi chop théng qua cong thic V (khdi chc’)p):%dt (day).chiéu cao.

+ Tinh géc tao boi dudng thang hoac mat phang bén vai day hodc tinh gdc gitra hai mat bén khi
chop(gdc tao boi canh bén va mat day chinh 1a goc tao boi canh bén va duong thang ndi chan
duong cao khéi chop va giao diém cua canh bén véi day). Chang han khéi chop SABCD ¢6 chan
duong cao ha tir dinh S ciia khéi chdp 1a H khi d6 goc tao boi canh bén SAva mit phing day
chinh 1a géc giita hai duong thing SAva AH .

, 5 7 \ A + R = A - < 3\/
+ Tinh khoang cé&ch tir mot diém téi mot mat phang: h :S—.
d

Phuwong phap tinh thé tich khéi da di¢n
+ Khi x4c dinh duoc chiéu cao khdi chép thi &p dung céch tinh truc tiép thé tich khdi chép nho

cong thic V (khéi chc’)p):%dt (day).chiéu cao.

+ Phan chia khdi da dién thanh nhiéu khéi da dién hon va dé tinh thé tich hon.

+ Dung ty sb thé tich:

Cho ba duong thiang khong dong ddng phang SA, SB,SC cac diém A'e SA;B'e SB;C'e SC khi
do ta c6 ty sb thé tich

V(SA'B'C') SA'SB'.SC'

V(SABC)  SASB.SC

V(A'ABC) A'A
V(SABC) ~ SA

Khoang cach tir mot diém dén mot mit phang

- Néu duong thang d song song véi mat phang (P ) thi khoang cach tir moi diém trén d dén
(P)la nhu nhau.

- Duong thing d cit mat phang (P)tai diém M va c6 hai diém A Btrén dsao cho
AM =kBM thi d(A;(P))=k.d(B;(P)). Ap dung khi tinh khoang cach tryc tiép tir mot diém
dén mat phang kho khan,

Tim tadm va ban kinh mit ciu ngoai tiép khoi da dién

Gia sir | 1a tam mat cau ngoai tiép khdi da dién S.AA,...A khi d6
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+ | thudc truc duong tron day 1a duong thing di qua tam duong tron ngoai tiép day va vuong
g6c véi mat phing day.

+ | cach déu tit ca cac diém S, A, A,,..., A nén | phai nam trén mat phang trung truc cta SA .
pé chirng minh cac diém déu thuoc mot mat cau

+ Chirng minh cac diém ctng nhin mgt canh dudi mot géc 90°.

+ Chtrng minh chiing cach déu mot diém nao do.
Dudi déy trinh bay 4 bai toan co ban nhit, cic em nén nim viing dé ap dung véo bai thi

Bai toan co ban 1: Cho khdi chop c6 dién tich day 1a S va chiéu cao khdi chop hkhi d6 thé tich

khdi chop duge xac dinh theo cong thire V = % Sh.

Bai toan co ban 2: Cho khbi chop S.ABC trén cac canh SA;SB;SC lan luot léy cac diém
A:B:C".Khidd tacd

Viwec  SA SB SC

Veasc, SA SB SC,

Bai toan co ban 3: Cho tir dién ABCD), ¢ d 1a khoang cach giita hai dudng thing AB,CD va

a 1 goc giira hai duong thing d6. Khi dé thé tich tir dién ABCD duoc xac dinh theo cong thirc

Visep = % AB.CD.d.sina

Chung minh:
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C

Dung hinh binh hanh ABCE , khi 46 ECD =«

Ta ¢ V,gep =Ve aep = Vacep (0 AE song song véi mit phing BCD)

Do AB song song v&i mit phing CED nén khoang cach giita AB;CD ciing chinh 1 khoang cach
tir B dén mit phing CED

Vay Vageo =Vecen

=%d (B;(CED))%CE.CD.sina =%AB.CD.d.sina

Bai toin co bin 4: Tinh thé tich khdi t&¢ dién ABCDco céc cap canh dbi béng nhau
AB=CD=a;AC=BD=b;AD=BC =c.

e

Loi gidi:
Dung tir dién APQR sao cho B;C;Dlan luot 1 trung diém cia QR; RP; PQ
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Ta co AB:CD:%QR, ma B

lai 14 trung diém cua QRsuy ra
tam gidc AQRvuodng tai A
= AQ L AR

Mot cach tuong tu, ta cling cé

AP 1L AQ; AR L AP

Do Sgep :ZSPQR
1 11
=V seo =ZVAPQR =ZE AQ.AR.AP

Ta xéc dinh AQ; AP; AR:

Theo dinh Iy pitago ta c6:
AQ® + AR? = QR? =(2CD)’ = 4a
AQ? + AP? = QP? =(2BC)’ = 4c?
AP? + AR? = PR? = (2BD)’ = 4b’

Tir ddy suy ra: AQ =\/2(a2 b +¢?); AP :\/2(—a2 +b? +¢2); AR =\/2(a2 +b? —c?)

Vay Vs =§\/(az +b? _02)((;2 +b? _a2)(c2 +b? _az)

1.1.  PHUONG PHAP SU DUNG CONG THUC TRUC TIEP
- Vi nhitng khdi chop ta xac dinh duoc dudng cao mot cach twong dbi dé thi nén ap dung

cach nay. Py ciing 1a cach thong dung nhat dé giai cac bai toan thi dai hoc, vi mirc d6 yéu cau

hoc sinh nam chac cach van dung kién thuc.
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BAI TAP MAU

Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCDla hinh chit nhat; AB=a; AD=2a. Canh SA
vudng goéc voi miat phang day (ABCD), canh bén SB tao véi mat ddy mot goc 60°. Trén canh

£ 4:R a\/é - 2 c . , X ., £
SAlay diém M sao cho AM :T; mat phang (BCM ) cat canh SD tai N . Tinh thé tich khoi

chép S.BCNM .

Loi gidi:
Do ADsong song voi BCnén
giao tuyén cia mit phang
(BCM)véi mat phang (SAD)Ia
duong thang MN song song voi
H AD
M Lai c6
BC L AB
= BC L(SAB)=BC L BM
BC L SA
A vay thiét dién 1a hinh thang vudng
BCNM

C6 ABIla hinh chiéu cia SB trén mit phing (ABCD)nén géc gitta canh SB va mit phing
(SAB)chinh 1a goc SBA = 60°
Suy ra SA = ABtan60° = ay/3

Xét tam giac SAD co:

MN _SM _SA-AM _ . SA-AM 3 ,,_4a
AD  SA SA SA a/3 3
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Vi BM =+/AB? + AM? =¥

1( 4a) 2a/3 10a%4/3
2a+— |. =

1
Dién tich hinh thang BCNM 13 S, ==(AB+MN)BM ==
' & som =5 ) 2 3 ) 3 9

Ha SH L BM , thido BC L (SAB)= SH L BC = SH L (BCNM)

Vay SH chinh 1a dudng cao cta khéi chop S.BCNM

tan ABH =ﬂ=£:> ABH =30° = SBH =30° = SH =2 SB=a
AB 3 2
) 1 1 10a%v3  10a°V3
Vay VS.BCNM ZESBCNM SH=—. a=

"3 9 27

Céch khéc: Str dung ty s6 thé tich; tinh thé tich khdi chép S.BCNM theo tong thé tich ctia khdi
chép SBMN va SBCN

Veoo SA SD
_ S.BCN :ﬁ
VS.BCD SD

( chi tiét xem phuong phép ty sb thé tich).

Bai 2. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C'c tat ca cac canh bang a. Mat phing (P)di
qua Ava vudng goc voi B'C chia khéi ling tru ABC.A'B'C 'thanh hai khdi da dién; mot khoi

chira dinh C, mot khéi chua dinh B'. Tinh thé
S tich ciia khdi chira dinh B'.

~ b

Loi gidi:

Goi M la trung diém cia BC ; ké MN song song
voi BC'(N eCC )

Khidé6 MN L B'C
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. |AM L BC . A . Y SR TP
Va = AM J_(BCC'B'):>AM 1 B'Cvi vay tam gidc AMN chinh 1a thiét dién cua

AM 1 BB’

ling try cdt béi mét phing (P)

, , a’J3 a3
Taco VABC.A‘B‘C‘ =AA 'SABC =a =
4 4
v lags _la3laa_aV3 .
ACMN 3 DM T3 T,y ) 48 ay
11a%y3
Vaasunes = Vascasc —Vacun = 48 (dvtt)

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la tir giac ndi tiép duong tron duong kinh AD;
SD vudng gbe véi mit phing ddy (ABCD) AD=2a;AB=CD;SD=a

BAD = 60°. Trén cac dudng thing vudng goc véi mat phing (ABCD)tai A;B;C lan luot lay cac
diém A%;B:C'( A;B"C'cung phia v6i S). Tinh thé tich khdi chop S.ABCD va chirmg minh

rang Vs pgec =Vpasc: -

Loi gidi:
A D’ Goi | 1a trung diém cua AD
o' Do AB =CD nén BC song song voi AD, suy
i ra tir giac ABCD la hinh thang cén
B' ; C' -
! Lai c6 BAD =60°
:' Suy ra tam giac IABdéu, ciing c6 ICD déu;
:' va IBC déu canh a
_________ | B . a’y3 3a%/3
A || U S D Vay Spgep =35 =3 4 = 4
§§~“:A< :::
-7 " o TTee-o
B C 564
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Ching minh: V ,oc =V, apc

1 1 3’3 a'y3

3
SUY 18 Vs pocp = SDSeco =52 , (vt

Goi ACNBD={0};A'C'nB'S={0"

Do OO0 'song song v&i SD nén ta co:

d(D;(A'B'C’)) sp . d(S:(ABC)) sD
d(0;(A'B'C’)) 00" d(0%(ABC)) 0O

Twr d6 suy ra

SD SD
VS.ABC ZEVO'.ABC;VD.A'B'C' =5VO.A'B'C'

Ta chi can chirng minh: V.. ..o =Vg agc

That vay:

10, . 1 : "
- Vo ase =Vaonc =§d(B /(ACC'A")).Sppc :éd(BB /(ACC'A")).Sopc

1 . 1 : -
Vo ase =Veoac :gd(B;(ACC A'))-Soac :éd(BB /(ACC'A")).Sg 0

Mt khéc Sg,c = Souc; tir do ta co didu phai chirng minh.

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a. Mt phing (SAC)va (SBD)
cung vudng goc véi mat day (ABCD). Mat bén (SAD)can tai S va tao voi ddy mot goc 60°.

Tinh thé tich khdi chép S.ABCD .

e

Loi gidi:
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Goi Ola tam mat day ABCD
Do

(SAC) L(ABCD)
(SBD) L(ABCD) = SO L(ABCD)
(SAC)n(SBD)=S0

Goi M Ia trung di€ém cua AD

Thi do tam gidc SAD can tai S nén

SM L AD

Laico SO L AD

Tir day suy ra AD L (SMO)

Vay nén goc gitra mat bén (SAD)
va mdt day (ABCD)chinh la géc

SMO = 60°

Mit khac AD L MO, tam giac vuéng AOD c6 OM vira la trung tuyén lai vira 1a dudng cao nén
nd la tam giac can; hay OD = OA = ABCD la hinh vuéng

[

Viy SO =OM tan60° =

A 1 1,aJ3 a f
Vay Vs pgep = ESABCD'SO = § aZ-T

Bai 5. Trén mit phing (P)chtra tam gidc déu ABC canh a, D la diém ddi xtmg ciia Aqua trung
diém | cua BC. Ldy diém Strén duong thing vuéng gbc véi mit phing (P)tai D, biét

a6

SD == Goi Hla hinh chiéu cta | trén SA. Chimg minh mit phang (SAB)vuéng goc véi

mit phang (SAC). Tinh thé tich khoi chép H.ABC .
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Ta c6 ABCD la hinh thoi( c¢6 tit ca cac canh
déu bing a)

Suyra BC L AD

Lai c¢6 BCLSD, tr d6 suy ra
BC L(SAD)= BC LSA

Mat khac lai co HI L SA

Vay SAJ_(HBC); suy ra goc gilta hai mat

phing (SAB)va (SAC )chinh Ia géc BHC

Ta tinh goc BHC :

Tam giac AHI ~ ADS(g.9) :%:é-z: HI =%=B—2C. Tam gidc HBC c6 trung tuyén bang

% canh d6i dién nén no 14 hinh vuong. Vay B/I-Ei =90°
Tir do suy ra (SAB) L (SAC).

1 1

1 a
TacoV =—AH.—HI.BC =—.
H.ABC 3 2 6

5

a
—a=
2

Bai 6. Cho lang tru ding c6 day ABC.A'B'C'co day ABC la tam giac vudng tai B, goc
BAC = 60°, ban kinh duong tron noi tiép tam gidc ABC bang a va khoang cach giira hai duong

a(3+\/§)

thing A'Bva AC bing . Tinh theo a thé tich khéi ling try ABC.A'B'C".

< -

Loi gidi:
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BAI TAP PE NGHI

1.1.  Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" ¢c6 canh bang a. Goi M,N lan luot Ia trung
diém céc canh A'B";B'C". Tinh theo a thé tich khi ta dién AD'MN va khoang cach tur
A dén D'N.

1.2.  Cho hinh chép déu S.ABC canh ddy bing a, dudng cao hinh chép bing a+/3 . Mt phing
(P) qua canh BC va vudng goc véi SA. Hoi mit phiang (P) chia khéi chép thanh hai
phan c6 ty s6 thé tich bang bao nhiéu?.

1.3.

1.2. PHUONG PHAP TY SO THE TiCH

No6i dung: Xem bai toan co ban 2

BAI TAP MAU

Bai 1. Cho hinh chép ttr gidc déu S.ABCD . Xét mit phing (a)di qua hai diém A; B va trung
diém M ciia canh SC . Tinh ty s thé tich ctia hai phan khdi chop bi phan chia boi mét phang d6.

Loi giai:
Ké MN song song v&i SD(N € SD)
Khi d6 hinh thang ABMN 1a thiét dién

cit boi mat phang (er) va hinh chép.

VS.ABMN :VS.ABN +VS.ABM
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Ap dung ty s6 thé tich cho hai khbi chop S.ABD;S.BCD ta duoc:

V SN SM 1 1 1

T yep T ep g Ve =g Ves = Vasmco
Vv SM SN 11 1 1

T = sD T2 Ve =g Veseo =g Vesuco

Al r 3

Tt d6 suy ra: Vg pgun = Vs aen +Vs aem :gvs-ABCD

Suy ra: VS.ABMN — 3/8 ZE_
V.ABCDNM 1-3/8 5

Bai 2. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD canh a, mit bén hop v6i mat day mot goc 60°. Mt
phing di qua hai diém A; B va trong tim G ciia tam giac SCD cat cac canh SC;SD1an luot tai
Eva F . Tinh thé tichkhdi chép S.ABEF

Loi gidi:

Goi M 1a trung diém cua CD;Ola
tam hinh vuéng ABCD

Ta co
SO 1 CD . .
= CD L(SMO) = SMO =60" = SO
OM LCD

Ké¢ EFqua Gva song song voi
CD(E e SC;F € SD); khi dé thiét
di¢n 12 hinh thang can ABEF .
Ap dung ty s6 thé tich ta duoc:

Vv SF SG 2 2
S.ABF _3_D=S_|\/|:§:>VS'ABF :§VS.ABD

VS.ABD
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Vv SE SF 22 4 41 2
- V—S-BEF :§.8—=§-§:>VS.ABF =§VS.BCD ZE'EVS.ABCD =5VS.ABCD
S.BCD
Twr do suy ra:
1 2 5 51 ,a/3 5a°y3
Vs neer =Vs.ase Vs ger ZEVS.ABCD +§VS.ABCD =§VS.ABCD =§'§'a2' 2 - 54

Bai 3. Cho diém M trén canh SA, diém N trén canh SBcua khdi chép S.ABCsao cho

M 1 SN . . ) ‘. .
SM_1.5N_ 2. Mit phang (o) qua MN va song song v&i SC, chia khoi chop thanh hai phan.

MA 2 NB
Tim ty s6 thé tich hai phan do.

Loi gidi:

Kéo dai MN cit AB tai |

Ké MD song song voi SC; DI cit
BCtai E

Khi d6 tir giac MNED 1a thiét dién
ctia khdi chop cit boi mdt phing

(@)

Trude hét ta tinh thé tich khéi chop
AMNED theo thé tich khdi chop
A.SBC

. 1 iy
K¢ MJ song song voi ABsuy ra SJ =§SB:>J la trung diém cua SN. Tu day suy ra

IB=MJ =1 AB
3
Theo cong thirc ty sd thé tich ta c6
Vivor AM AD Al 224 16 16 16
} - = : : == =55 = Vamr =55 Vases =55 Vs.aec
Viee AS AC AB 333 27 ' 27 27 ~
570
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) Viene :E_E_E=£.1.1=—:>V| BNE —
Viwo 1A IM 42216 |

1 1 1 16 1

E I.AMD _1_65 S.ABC :E S.ABC

15
Suy ra Vaoune =Vamor —Viene =EVS.ABC

Vay goi V,;V,lan lugt 1a thé tich phan dudi; phan trén do mit phing (a)tao ra voi khdi chop

s.ABCthi V1o 9127 5
Vv, 1-15/27 4

Bai 4. Cho khdi chop S.ABCD c6 didy ABCDI1a hinh binh hanh. Goi B';D'lan luot 1 trung
diém cua c4c canh SB;SD. Mit phing (AB'D')cét canh SC tai C'. Tim ty s6 thé tich cua hai

khdi chop S.AB'C'D'va S.ABCD.

Loi gidi:

Goi Ola tam mat day ABCD; B'D'nSO={l}; AInSC ={C'}
K¢ OC "song song vdi AC'(C"eSC)
Do B'D'la dudng trung binh cta tam gidc SBD nén | 1a trung diém cua SO

Va O1a trung diém cta AC . Tir do suy ra
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se'-crenerer-cre oL
SC 3

Theo cong thuc ty s6 thé tich ta co
Ve SD'"SC' 11 1 1 1

- - = . =——=—:V , ‘=_V =—V
VS_ADC SD SC 23 6 S.AD'C 6 S.ADC 12 S.ABCD
Voppe SB'"SC' 11 1 1 1
Vs asc SB SC 23 6 S-AB'C' T o V'S.ABC T 45 V'S.ABCD

Bai 5. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a; canh SAvudng goc vdi
day; SA=2a. Goi B D'lan luot 13 hinh chiéu vuong goc cua diém Atrén cic canh SB;SD.

Mit phing (AB ' D') cit canh SC tai C'. Ching minh rang nim diém S; A;B";C" D'cung thudc

mdt mit cau va tinh thé tich khdi chép S.AB'C'D".

Loi gidi:

Pé ching minh nim diém
S;A;B,;C"; D' cung thugc mot mat
cdu ta chi can chimg minh
AC' 1 SC. Vi khi d6 ching cung

thudc mat cau duong kinh SA
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= CD L (SAD)=CD L AD'

. (CD L AD
Ta co:
{CD L SA (gb)

Mat khic AD' L SD = AD' L (SCD)=> AD'L SC
Tuong tu ta cling c6: AB'L SC. Tirdo suyra (SC)L(AB'D")= SC' L SC (ta c6 dpcm).
D@ thiy Vs spcn = 2Vs pgec(tinh chat ddi xrg xing ctia hinh chop)

Theo cong thirc ty s6 thé tich, ta co:

Vonge  SB' SC' SB.SB' SC.SC' SA’ SA’ 4a° 4a° 8
Vome SB SC  SB* ~ SC* SB* sC® 5a° 6a’ 15

Tir d6 suy 1a Vg sper =V, e = —

1 8a’ 16
15 S*¢ 15 2

1
§SA.§ AB.BC :4—5 :>VS.AB'C'D' = 2VS.AB'C' :4—5

Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M;N;P lan luot 14 trung
diém cac canh AB;AD;SC . Chirng minh ring mt phing (MNP)chia khoi chép thanh hai phan

c6 thé tich bang nhau.

Loi giai:

MN cat BC tai | , cat CDtai K

Cit ACtai L; goi Ola tdm hinh binh
hanh ABCD

IP cit canh SBtai E;KP cit canh SD tai
E

Khi d6 thiét dién cta khdi chop cat boi
mit phang (MNP)1a ngii gidc MNFPE

Theo tinh chit song song ta c¢6
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%=ﬂ=&=§:>CK=§CD;C|=§CBDO Pla trung diém coa canh SCnén
CD CB CO 2 2 2

d (P;(ABCD)):%d(S;(ABCD))

VP.CIK

d (S;(ABCD)).%CK.CI sin ICK

N

1
3

1 3 .3 — 9
=—d(S;(ABCD)).~CD.=CB.sinDCB =—V,
12 ( ( )) 2 2 >IN 16 SA8P

Béy gio ta tinh thé tich hai khéi tir dién 1.MBE; K.END theo thé tich khdi tr dién S.ABCD
Vi tinh chat d6i xtng suy ra V, gye =Vi eno
Theo ty sb thé tich ta co:

Vige 1B IM IE 1 1 1 1

11
= =TS = sV e =Y, o =2V
ICTIK'IP 3732 18 Mg ' 3p AP

Vl .CKP
Goi V, 1a thé tich phan phia dudi tao béi mat phing (MNP)va khdi chop

) 9 1 1 . R ,
Ta co V1:VP.C|K_2V|.BME=(E_2-§jvs./xsco =§VS.ABCDTII day ta co dpcm.

Bai 7. Cho hinh l4p phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi E;Flan Iuot I3 trung diém cic canh

C'B";C'D". Tinh ty s thé tich hai phan khi cét hinh 14p phuong béi mit phing ( AEF).

EF cit A'B'tai M;MAcit BB'tai Q
EF cit A'D'tai N;PN cit DD 'tai P

g
O

o
\\
\\
~
Ty
/
’
’
’
’
’
’
’

Goi O la tam hinh vudng A'B'C'D" va K la

2

giao diém cua A'C'va EF

o

/7

Khi d6 thiét dién ctia hinh 1ap phuong cit boi
! mit phing (AEF)la ngii gidc APFEQ

Theo tinh chit song song ta c¢6
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AM AN AK 3

A'B' A'D' AO 2

Taco V, :%AA'.A'M.A' N =%.a

3a 3a 3a°

272 8

VP.D‘NF =V,

e ( do tinh chat d6i ximg)

1

a3
=ZPD'D'F.D'N = =

a
3 72
Goi V, 1 phan thé tich phia dudi cit bdi mit phing (AEF ); V, 1a phan thé tich phia trén

o
N o

a
>

] 3@ _a® 25
Taco V1 =VA.A'MN _VP.D'NF _VQ.B'ME =?_2-i :ﬁas

V, 25/72 25
Suyra t=—"—— ="
V, 1-25/72 47

BAI TAP DE NGHI

1.1.  Cho hinh chép S.ABC, goi G la trong tAm tam gidc SBC . Mit phing quay quanh AG
cat canh SB, SC theo thu tu tai M, N . Goi V, la thé tich ta dién SAMN ; V Ia thé tich t
A ~ T £ s , Ay » . A Vl
dién SABC . Tim gié tri lon nhat, gia tri nhé nhat cia ty so v
1.2.  Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D"c6 do dai cac canh bang a va diém K thugc canh
CC'sao cho CK :2—;. Mat phing (P)di qua A K va song song véi BD chia hinh Iap

phuong thanh hai phan. Tinh thé tich hai phan do.
BAI TAP VE MAT CAU NGOAI TIEP, NOQI TIEP PA DIEN

BAI TAP MAU
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Bai 1. Cho hinh chop AABCDc6 didy ABCDIa hinh thang vudng tai A,Bva cé

AB=BC = % AD = a; SA vudng géc véi mit phang (ABCD). Mit cu ngoai tiép tir dién SACD

cit SB tai H. Ching minh ring AH L BS va tinh khoang cach tir H dén mét phang (SCD).

e

Loi gidi:
S

Do AB =BC :%AD nén

CD? =BC’® + AB* =2a’

AC? = AB* + BC® =2a°

Suyra AC®+CD? = AD* =4a’

Vay tam giac ACD vudng can tai tai
C

Vi thé goi | 1a trung diém caua SD
thi | chinh 13 tim mit cau ngoai tiép

tu dién SACD

Do Hcing thudc mit ciu nén

SHD =90°hay SH L HD (1)

. |SAL (ABCD)
Laico = AD L (SAB) = AD L SH (2)
AD | AB

Tir (1) va (2) ta suy ra SB L (AHD)= AH L SB

BAI TAP DE NGHI

Bai 1. Cho hinh chop S.ABCDc6 diay ABCDIa hinh thang vudng tai Ava Bcé
AB =BC = a; AD =2a. Canh bén SAvudng goc véi mat phiang day (ABCD)va SA=a. Goi E
1a trung diém cua AD. Tinh thé tich khdi chép S.CDE va xac dinh tdm béan kinh mat cdu ngoai

tiép khéi chop do.
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Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD Ia hinh chir nhat canh AB=a AD =a+2 . Géc
giita hai mt phang (SAC)va (ABCD)bédng 60°. Goi H 1a trung diém cia AB. Biét mat bén
(SAB)vudng goc véi day va la tam gidc can dinh S. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD va xac

dinh tdm ban kinh mat cau ngoai tiép khbi chop S.AHC .

a3

Bai 3. Cho tir dién ABCDc6 ABC la tam giac déu canh a, DA= DB =Tvé CDvubéng goc
v6i AD . Trén canh CD kéo dai lay diém E sao cho tam giac AEB vuong tai E . Tinh goc tao boi
mét phing (ABC)va mat phing (ABD). Xéc dinh tdm va ban kinh mit cau ngoai tiép khéi tir

dién ABCE.
Bai 4. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Chan duong vudng goc ke

tir dinh String véi trong tdm tam gidc ABD. Mat bén (SAB)tao véi day mot goc 60°. Tinh

theo athé tich khéi chép S.ABCD . Xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép khbi chép
S.ABD.
Bai 5. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C'c6 canh day banga. Goi M, N, | lan luot Ia

trung diém cia A'A, ABva BC . Biét goc tao boi mit phiang (C'Al)va mét phang (ABC )bang
60°. Tinh thé tich khdi chép N.AC'l va xac dinh tdm, ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop
C'.AIB.

Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a c6 duong cao la SH trong

d6 H la diém thoa man HN = —3HM ( M, N lan lwot 1 trung diém cua ABva CD). Mat phéng
(SAB)tao véi mit phiang day (ABCD)mot géc 60°. Tinh khoang cach tir N dén mit phang
(SAC)va xac dinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

Bai 7. Cho hinh chép S.ABCDc6 didy ABCDIa hinh thang vudng tai Ava Bcé

AB = BC =a; AD =2a, SAC|a tam gidc can tai Sva nim trong mat phang vudng goc véi day,
SB tao voi mat phiang (SAC)goc 60°. Goi Ola giao diém cua AC va BD. Gia st mit phang
(P)qua Ova song song véi SC cat SAtai M . Tinh thé tich khéi chop MBCD va xéc dinh tam,

ban kinh mit cdu ngoai tiép khdi chop SACD .
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Bai 8. Cho ttr dién ABCD c6 AB=2a;CB=CD=a va ABwvudng goc véi mat phang (BCD).
Goi M la trung diém cua AB. Tinh khoang cach tir M dén mat phang (ACD)va tinh thé tich
khdi cau ngoai tiép tir dién ABCD.

Bai 9. Cho tam giac ABC déu canh a. Goi M la trung diém BC, lay diém D ddi xting véi A

qua M. Trén duong thing vudng goc véi mat phang (ABCD)tai Dlay diém Ssao cho

a6

SD == Goi N la hinh chiéu vuéng géc caa M Ién SA. Tinh khoang cach tr M dén mat

phang (SAC). Chirng minh mét phang (SAC)vudng goc véi mit phang (SAB)va xéc dinh tam,
ban kinh mit cAu ngoai tiép khdi chép NBCD .

Bai 10. Cho t dién ABCDcd ABC la tam giac déu canh a,DA= DB:%,CDvuﬁng goc

AD . Trén canh CD kéo dai liy diém S sao cho ASB =90°. Tinh gdc tao béi mat phing (ABC)
va mat phang (ABD). Xé4c dinh tdm va thé tich khoi cau ngoai tiép tir dién ABCE .

Bai 11. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a. Mat bén vudng géc vai
day. Biét SA=a+3;SB=a. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB, AD va O la giao diém cua
AC va BD. Tinh theo athé tich khéi chop SAMBN va xac dinh tdm,ban kinh mit cdu ngoai tiép
khdi chép SAMON .

Bai 12. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bing a+/2 . Liy diém H trén doan AC sao cho AH =%

. Trén duong thang vudng géc véi mat phang (ABCD)tai H lay diém S sao cho ASC = 45°,
Xéc dinh tdm va ban kinh hinh cau ngoai tiép khdi chép SABCD .

Bai 13. Cho tir dién ABCDc6 AB=AC =a,BC =b. Hai mit phang (ABC)va (BCD)vudng
g6c v6i nhau va tam gidc BCDvudng tai D. Xac dinh tdm va ban kinh mat ciu ngoai tiép tir
dién ABCDtheo a,b.

Bai 14. Cho hinh chép SABC c6 SA =SB =SC = a;ASB = 60°; BSC = 90° CSA=120°. Xac dinh

tam va ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chép SABC .
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Bai 15. Cho tam giac ABC vudng can tai Bc6 AB=a. Tu trung diém M cua ABta dung
dudng thang vudng goc véi mét phang (ABC), trén d6 ldy diém S sao cho tam giac SAB deéu.
Xéc dinh tam va béan kinh mat cau ngoai tiép khdi chép SABC .

Bai 16. Cho tam gi4c ABC vudng can tai A, AB=AC =a. BB',CC'la hai doan thing vudng
g6c voi mét phang (ABC)va cling phia véi mat phang (ABC)biét BB'=CC'=a. Tinh thé tich
khdi chop ABCC'B'va xac dinh tdm, ban kinh mat cau ngoai tiép khéi chép ABCC'B".

Bai 17. Cho hinh lang try tam giac déu ABCA'B'C'cé canh day bang a. Goi M, N, P lan luot
la trung diém ciia A'A, AB, BC biét mét phang (MNP)tao véi mat phang (ABC)géc 60°. Tinh
thé tich khdi chop MNPC 'va xac dinh tam, ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chop ABPC'.

Bai 18. Cho hinh chép SABCD . Hai mit bén (SAB)va (SAD)cuing vudng goc véi mit day. Biét
day ABCD la tir gi4c noi tiép trong duong tron tdm Oban kinh R. Xac dinh tdm va béan kinh
khdi cau ngoai tiép khbi chop SABCD biét SA=h.

Bai 19. Cho hinh ciu (S)cé dwong kinh AB=2R, liy diém Htrén ABsao cho
AH =x(0< x < 2R). Mt phang (P)vudng goc véi ABtai H cit mit cau (S)theo giao tuyén Ia
dudng tron (C). MNPQIa hinh vudng noi tiép trong duong tron (C)

1. Tinh ban kinh dwong tron (C)va do dai AC, MN .

2. Tinh thé tich khéi da dién tao bai hai khdi chop AMNPQva BMNPQ .

Bai 20. Cho hinh chép ti giac gidc déu SABCD canh d4y bang a, tdm cua day 1a O, chiéu cao

SH=2
2

1. Ching minh rang c6 mat cau (S)tiép xtc véi tat ca cac mit cia hinh chop SABCD . Xéc dinh
tdm va ban kinh R ctia mat cau do.

2. Goi (P)la mit phang song song va cach mat phang (ABCD)mot khoang bang x(0< x<R).
Goi S la phan dién tich tao bsi (P)va hinh chop( bé di phan dién tich ndm trong mat cau (S)).

Xac dinh xdé S =zR?.
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Bai 21. Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 chiéu cao va canh day cing bang a . Goi E, K lan
luot 1 trung diém cua cac canh AD,BC .Tinh dién tich xung quanh, thé tich cia mat cau (S)
ngoai tiép khdi chép SEBK .

Bai 22. Cho tir dién ABCDc6é AB=CD =a,AC =BD =b, AD =BC =c. Xac dinh tam va ban
kinh mat cau ngoai tiép tr dien ABCD.

Bai 23. Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 canh day bang a, cac canh bén tao véi day goc
30°. Tinh thé tich khbi cau ngoai tiép khéi chop SABCD .

Bai 24. Cho hinh chdp cut tam giac déu ngoai tiép mot hinh cau ban kinh r. Tinh thé tich khdi
chop cut biét canh day 16n gap doi canh day nho.

Bai 25. Cho hinh ch6p tam giac déu SABC c6 do dai canh bén bang a. Cac mat bén hop vai day
g6c « . Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop SABC .

BAI TAP VE HINH TRU VA HINH NON

Bai 1. Cho hinh try c6 hai day 1a hai hinh tron tdm O,Q'. Bén kinh day bang chiéu cao va bang
a. Trén duong tron day tam O liy diém A, trén duong tron day tam B lay diém Bsao cho
AB=2a.

1. Tinh dién tich toan phan cua hinh tru va thé tich caa khdi tru.

2.Tinh thé tich ta din OABO".

Bai 2. Cho hinh tru tron xoay va hinh vuébng ABCD c6 canh bang a, c6 hai dinh A, Bnam trén
duong tron day thir nhat va hai dinh C,Dnam trén duong tron day the hai. Biét mat phing
(ABCD) tao vai day hinh tru mot goc 45° . Tinh dién tich xung quanh va dién tich caa hinh tru.
Bai 3. Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tim O, SA, SB1a hai duong sinh. Biét SO =3a,
khoang cach tir O dén mat phang (SAB)bédng a, dién tich tam gidc SAB bang 18a’. Tinh dién

tich xung quanh va thé tich hinh nén.
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BAI TAP TONG HQP

1.1.

1.2.

1.3.

1.4.

1.5.

1.6.

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vuéng tam O. Hinh chiéu cia S 1én mdr day
trang véi diémH la trung diém cia doan AO. Mgt phang (SAD) tao Vvéi ddy mét
g6c 600 va AB=a. Tinh theo a thé tich khai chép S.ABCD va khodng céch giita hai dwong
thang AB va SC.

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C" c¢6 do dai canh bén bang 2a, day ABC la tam giac vudng

tai A AB=a, AC =a+/3 va hinh chiéu vudng géc cta dinh A’ trén mat phing (ABC) la

trung diém cua canh BC . Tinh thé tich khéi chop ABCC'B' theo a.
Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, tam giac SAB déu, tam
giac SCD vudng can tai S. Goi |,J,K lan luot I3 trung diém céc canh AB,CD, SA .

Ching minh rang (SIJ) L (ABCD) va tinh thé tich khdi chop K.IBCD .

Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A, B c6 day nho BC .
Biét tam giac SAB déu d6 dai canh 2a va nam trong mat phang vudng goc véi day, do
dai SC =av5 va khoang céch tir D dén mat phang (SHC) bang 2a+/2 , véi H I trung
diém cua AB. Tinh thé tich cua khdi chép S.ABCD theo a.

Cho hinh chép tir gidac déu S.ABCD c¢6 canh bén tao véi day mot goc 60° va canh day
bang a. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD , qua A dung mat phang (P) vudng goc véi
SC. Tinh dién tich thiét dién tao béi mat phang (P) va hinh chép SABCD .

Cho hinh chép SABC 6 day ABC la tam giac vudng can tai A, AB=a+2 . Goi | Ia
trung diém canh BC. Hinh chiéu vudng goc H cua S Ién mat phang (ABC) thoa mén
IA=-2IH . Géc giira SC va mat phang day (ABC) bing 60° . Tinh thé tich khdi chop

SABC va khoang cach tir trung diém K ctia SB dén mt phang (SAH ) .
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1.7.

1.8.

1.9.

1.10.

1.11.

Cho hinh chép SABC c6 diay ABC la tam giac vudng can tai C, canh huyén bang 3a,

trong tdm 1a G ¢6 SG L (ABC),SB = . Tinh thé tich khdi chép SABC va khoang

avl4
2

cch tir B dén mt phang (SAC) .

(TSPH Khéi D 2011) Cho hinh chép S.ABCco day ABC la tam giac vudng tai

B,BA=3a BC =4a;mit phang (SBC)vudéng goc véi mat phing (ABC). Biét

SB = 2a+/3 va SBC =30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang cach tir diém B dén

mét phang (SAC)theo a.

(TSPH Khéi B 2011) Cho lang try ABCD.AB,C,D,c6 day ABCD Ia hinh chit nhat.

AB =2, AD = a+/3. Hinh chiéu vudng géc cua diém A trén mat phing (ABCD)tring

V6i giao diém cua AC va BD. Géc giita hai mt phang (ADD,A ) va (ABCD) bang 60°.

Tinh thé tich khi ling tru da cho va khoang cach tir diém B, dén mat phang (ABD) theo

a.

(TSPH Khdi A 2011) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B

AB =BC =2a. Hai mat phang (SAB)va (SAC)clng vudng géc véi mat day (ABC).

Goi M la trung diém AB ; mit phing qua SM va song song voi BC, cit AC tai N . Biét

g6c gitra hai mat phang (SBC)va (ABC)béng 60°. Tinh thé tich khéi chop S.BCNM va

khoang céch giira hai duong thing ABva SN theo a.

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng tai C,CA=a,CB=Db. Canh bén

SAvubng goc voi mat phiang day. S6 do goc phing nhi dién canh BC caa hinh chop

S.ABCbing « . Goi D Ia trung diém canh AB.

Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Tinh khoang cach giira hai duong thang AC va SD

Tinh khoang cach giira hai duong thang BC va SD
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1.12.

1.13.

1.14.

1.15.

1.16.

1.17.

1.18.

Cho hinh chop S-ABC ¢ SAvudng goc véi mat day (ABC )va tam giac ABC can tai A;
canh bén SB ln luot tao voi mat phing day, mat phiang trung truc caa BC cac géc bang
30°,45°, khoang céach tir S dén canh BC bang @. Tinh thé tich khdi chép S-ABC theo 2.

Cho hinh chép tam giac déu cé goc giita canh bén va mat phang day biang 60°. Khoang
céch gitra mat bén va dinh ddi dién bang 6. Tinh thé tich caa khdi chop da cho.

(TSPH Khéi A 2010) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a. Goi
M, N lan luot 14 trung diém cac canh ABva AD; H la giao diém cua CN va DM . Biét

SH vuéng géc voi mat phang (ABCD)va SH =a+/3. Tinh thé tich khdi chép S.CDNM
va tinh khoang cach giita hai duong thing DM va SC theo a.

(TSPH Khdéi B 2010) Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C'cg AB=a g4c giira
hai mit phang (A'BC)va (ABC)bang 60°. Goi G Ia trong tam tam giac A'BC . Tinh
thé tich khéi lang tru da cho va ban kinh mat ciu ngoai tiép tir dien GABC theo a.
(TSPH Khéi D 2010) Cho hinh chép S-ABCD ¢ d¢ay ABCD 3 hinh vubng canh 2.
Canh bén SA=2, hinh chiéu vudng gdc ciia dinh S trén mat phang (ABCD)la diém H

thudc doan AC, AH :%. Goi CM 1a duong cao cua tam giac SAC . Chirng minh M 14

trung diém cua SAva tinh thé tich khi tir dien SMBC theo @

Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day ABCD |3 hinh thoi canh a, BAD =60°. SAvudng goc
v6i mt phang day (ABCD),SA=a. Goi C'la trung diém ciia SC . Mat phang (P)di
qua AC va song song véi BDcit cac canh SB,SD lan Iuot tai B',D". Tinh thé tich khdi
chop S-AB'C'D".

Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day ABCD3 hinh chir nhat, AB=a, AD =2a. canh SA

vudng goc véi day (ABCD), canh SB hop véi day mot goc 60°. Tren SAldy didm M

sao cho AM :ﬁ. Mat phiang (BCM)cat SDtai N. Tinh thé tich khéi chop

S.BCMN |
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1.19.

1.20.

1.21.

1.22.

1.23.

1.24.

1.25.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a.Chan duong vuong goc ha
tir S triing véi trong tm tam giac ABD. Mt bén (SAB)tao véi mét phang ddy (ABCD)
g6c 60°. Tinh theo athé tich khdi chép SABCD va khoang cach tir B dén mat phang
(SAD).

Cho hinh lang tru dang ABCD.A'B'C'D'cs gay ABCDI3y hinh thoi,
AB = a+/3,BAD =120°. Biét géc giita duong thing AC'va mat phing (ADD'A')bing
30”, Tinh thé tich khéi ling tru trén theo @va khoang cach tir trung diém N cua BB'dén
mit phang (C'MA). Biét M la trung diém cua A'D".

Cho hinh chép SABC c6 goc tao bsi hai mat phang (SBC)va (ABC)béng 60° ABCya
SBC 14 cac tam gide déu canh @. Tinh khoang céch tir dinh B dén mat phang (SAC).
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a,SA=ava SB =a+/3. Mit
phang (SAB)vudng goc véi mit day (ABCD). Goi M, N lan luot 1a trung diém cua cac
canh ABva BC. Tinh theo athé tich khbi chép SBMDN va tinh cdsin géc tao bsi DN

va SM .
(TSPH Khéi A 2009) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuéng tai A

va D AB=AD =2a,CD=a; gdc giita hai mit phang (SBC)va (ABCD)bing 60°. Goi
| 1a trung diém cua canh AD. Biét hai mat phiang (SBI)va (SCI)clng vudng goc véi
mat phang (ABCD). Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

(TSPH Khéi B 2009) Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A'B'C'c6 BB'=a, goc giira
duong thang BB'va mit phang (ABCD)bang 60°, tam giac ABCvudng tai Cva
BAC = 60°. Hinh chiéu vudng goc cia diém B'lén mit phing (ABC)tring véi trong

tAm tam gidc ABC . Tinh thé tich khdi ti dién A'.ABC theo a.
(TSPH Khéi D 2009) Cho ling tru dimg ABC.A'B'C'co ddy ABC la tam giéc vudng tai
B,AB=a,A'A=2a,A'C=3a. Goi M la trung diém cua doan thang A'C’, | 1a giao
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1.26.

1.27.

1.28.

1.29.

1.30.

1.31.

diém caia AM va A'C. Tinh theo athé tich khdi tir dién 1ABC va khoang cach tir diém
A dén mat phang (IBC).

(TSPH Khdi A 2008) Cho lang tru ABC.A'B'C'c6 do dai canh bén bing 2a, day ABC
la tam giac vubng tai A,AB=a, AC = a/3 va hinh chiéu vudng goc cua dinh A'trén mat
phing (ABC)la trung diém cua canh BC. Tinh theo athé tich khéi chép A'.ABC va
tinh cosin cua goc giira hai duong thang A'Ava B'C'.

(TSPH Khdi B 2008) Cho hinh chép S.ABCDco diay ABCDIa hinh vudng canh
2a,SA=a,SB = ay/3va mit phang (SAB)vubng géc voi mat phing day. Goi M, N lan
luot 14 trung diém cac canh AB,BC. Tinh theo athé tich khdi chép SBMDN va tinh
cosin goc giita hai duong thing SM, DN .

(TSPH Khdi D 2008) Cho ling try ding ABC.A'B'C’co day ABC |3 tam giac vuong
AB=BC=a canh ben A'A= av2 | Goi M la trung diém canh BC . Tinh theo athé
tich khdi lang try ABC.A'B'C'y3 khoang céch giita hai duong thing AM va B'C
(TSPH Khéi A 2007) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a,
mét bén (SAD)Ia tam giac déu va ndm trong mit phang vudng goc véi day. Goi M, N, P
lan Iuot 13 trung diém cac canh SB, BC,CD. Chirng minh AM vudng goc véi BP va tinh
thé tich khdi ta dien CMNP .

(TSPH Khdi B 2007) Cho hinh chdp ti gidc déu S.ABCD c6 d4y la hinh vudng canh a.
Goi Ela diém ddi xtng cua D qua trung diém caa SA, M 1a trung diém cua AE, N la
trung diém cua BC. Chirng minh MN vudng gdéc voi BDva tinh theo a khoang cach
giita hai duong thing MN, AC .

(TSPH Khéi D 2007) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang, ABC = BAD =90°,
BA=BC =a, AD =2a. Canh bén SA = a+/2 va vudng géc voi day. Goi H Ia hinh chiéu
vudng goc cua Alén SB. Ching minh tam gidc SCD vubng va tinh theo a khoang cach

tir H dén m3t phang (SCD).
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1.32.

1.33.

1.34.

1.35.

1.36.

(TSPH Khéi B 2006) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat véi
AB=a, AD=a+2,SA=ava SAwvudng goc Voi (ABCD). Goi M,N lan luot 14 trung
diém cua ADva SC, |1a giao diém cua BMva AC. Chirng minh ring mat phing
(SAC )vudng goc véi mt phang (SMB). Tinh thé tich khoi ta dien ANIB .

(TSPH Khéi D 2006) Cho hinh chép S.ABCc6 diay ABCla tam gidc déu canh
a,SA=2ava SAwudng goc véi mat phang(ABC). Goi M,N lan luot la hinh chiéu
vudng goc cia Atrén cac duong thang SB,SC . Tinh thé tich khdi chop A.BCMN .
(TSPH Khéi A 2002) Cho hinh chép tam giac déu S.ABCdinh S, c6 do dai canh day
bing a. Goi M, N lan Iuot 13 trung diém cua SB,SC. Tinh theo adién tich tam giac
AMN , biét ring mat phang (AMN )vudng goc véi mét phang (SBC).

(TSPH Khéi A 2002) Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D". Tinh s do goc phing
nhidién [B, A'C,D].

(TSPH Khéi B 2002) Cho hinh lap phuong ABCD.AB,C,D, canh bang a.

1.Tinh theo a khoang cach giita hai duong thang ABva BD.

2.Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém cua BB,,CD, AD,. Tinh gdc giita hai duong thang MP va

CN.

1.37.

1.38.

(TSPH Khéi D 2003) Cho 2 mit phang (P)va (Q)vudng goc véi nhau, c6 giao tuyén Ia
duong thang A. Trén Alay hai diém A, Bvéi AB =a. Trong mit phang (P)lay diém C,
trong mat phiang (Q)liay diém Dsao cho AC,BDcling vudng goc véi Ava
AC = BD = AB. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép ti dién ABCD va tinh khoang cach tir
Adén mat phing (BCD)theo a.

(TSPH Khdi B 2003) Cho hinh ling try diing ABCD.A'B'C'D'c6 diy ABCD la mot

hinh thoi canh a, géc BAD =60°. Goi M la trung diém canh A'Ava N la trung diém
canh CC'. Chirng minh bbn diém B',M, D, N cung thuéc mét mat phing. Hay tinh do
dai canh A'Atheo adé ti giac B'MDN Ia hinh vuéng.
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1.39.

1.40.

1.41.

1.42.

1.43.

1.44.

1.45.

1.46.

1.47.

(TSPH Khéi B 2004) Cho hinh chdp ti gidc déu S.ABCD c¢6 canh day bang a, goc giira
canh bén va mit day bang (p(OO <p< 900). Tinh tan cua géc giita hai mét phing (SAB)
va (ABCD)theo ¢. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo ava ¢.
Khéi chép SABCD c6 ddy la hinh binh hanh, M la trung diém cua SC . Mt phing (P)
di qua AM , song song véi BD chia khdi chop lam hai phan. Tinh ty sb thé tich hai phan
do.
Khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh ava SAvudng goc voi mit phing day
(ABCD),SA=2a. Goi E,Flan luot 1a hinh chiéu cia Atrén SB,SD; Il giao diem
ciia SC va mat phang (AEF ). Tinh thé tich khéi chop S.AEIF .
Cho ldng tru dtng ABC.AB,C,c6 day la tam gidc déu. Mat phing (ABC)tao voi mat
phing (ABC) mot goc 30°va tam gidc ABC c6 dién tich bang 8. Tinh thé tich khdi ling
tru da cho.
Cho lang truy ABC.AB,C,c6 day la tam gidc vudng can, canh huyén AB = J2 . Mat phang
(AAB)vudng géc voi mat phing (ABC),AA =+/3, géc AABnhon , mat phing
(AAC)tao vsi mit phang (ABC)mét géc 60°. Tinh thé tich khdi ling tru.
Cho lang try tir giac déu ABCD.AB,C,D,c6 khoang cach giita hai duong thang AB va
ADbing 2, d6 dai duong chéo mat bén bang 5. Ha AK vudng goc véi ADtai K.
Ching minh ring AK = 2va tinh thé tich khdi lang tru d cho.
Cho hinh t& dign ABCDc6 canh ADwvudng goc véi mat phang (ABC)va
AC = AD = 4; AB =3;BC = 3. Tinh khoang cach tir Adén mit phang (BCD).
Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 do dai canh day bang a. Goi M, N lan luot 1A
trung diém canh bén SB,SC . Tinh theo a dién tich tam giac AMN , biét ring mat phing
(AMN )vudng goc véi mit phang (SBC).
Cho hinh chép S.ABC c6 SA =3ava vudng goc voi mat day (ABC). Tam giac ABC co
AB = BC =2a, ABC =120°. Tinh theo a khoang c4ch tir A dén mit phing SBC .
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1.48.

1.49.

1.50.

1.51.

1.52.

1.53.

1.54.

Cho hinh chép tam gia&c S.ABCcO6 cac canh bén SA=SB=SC=a, g0cC
ASB =120°, BSC = 60°,CSA=90°. Ching minh tam gi4c ABC vudng va tinh thé tich
khdi chop da cho.

Cho hinh chdp tir gidc déu S.ABCD c6 khoang cach tir Adén mit phang (SBC)béng 2a
, goc giira mat bén va mat day bang o . Tinh thé tich khdi chop d4 cho theo a, o . Xac
dinh a dé thé tich d6 1a nho nhat.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat, AB =a, AD =av/2va SA=ava
vudng goc véi mit day. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AD,SCva | 1a giao diém
cia BM, AC. Chang minh rang mit phang (SAC)vudng goc véi mat phang (SMB)va
tinh thé tich khdi chép ANIB .

Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C'c6 day ABCIla tam giac wvubng tai
B,AB=a,AA'=2a,A'C=3a. Goi M la trung diém cua doan A'C'va I 1a giao diém
cia AM va A'C. Tinh theo athé tich khdi tr dién IABC va khoang cach tir A dén mat
phing (1BC).

Cho hinh chop tam gidc déu SABC ¢ SC =a/7. Goc tao boi mat phang (SAB)va mat
phing (ABC)bang 60°. Tinh thé tich khoi chop S.ABC theo a.

a3

Cho hinh chop S.ABCD c6 déy ABCD Ia hinh thoi canh a, goc ABC =60° SO ==

va vudng goc véi mit phing day( O la tim mat ddy), M 1a trung diém ciia AD. Goi (P)
la mat phiang qua BM va song song véi SA, cit SCtai K. Tinh thé tich khdi chop
KABCD.

Cho hinh chép SABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a. Mt phang (SAC)vudng

goc Véi day, goc ASC =90°va SAtao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich khéi chop da
cho.
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1.55.

1.56.

1.57.

1.58.

1.59.

1.60.

1.61.

Cho hinh lang try ABC.A'B'C'cé ddy ABC la tam gidc déu canh a. Mt phang (P)

a’\3
s

chira BC va vudng goc véi AA'cit lang tru theo mot thiét dién co dién tich bang
Tinh thé tich khéi lang tru d4 cho.
Cho hinh chép SABC c6 AB = AC —a, BC =%? SA=a./3, gbc SAB = SAC =30°. Tinh

theo a thé tich khdi chép S.ABC.
Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 canh day bing a. Goi G la trong tAm tam giac

V3

SAC , khoang céch tir G dén mat bén (SCD)bang aT' Tinh theo athé tich khbi chdp
S.ABCD va khoang cach tir tam mat ddy dén mit bén (SCD).

Cho ling try ding ABC.AB,C,cO AB =a, AC = 2a, AA = 2a/5va géc BAC =120°. Goi
M la trung diém cia canh CC,. Ching minh ring MBwvudng goc voi MB va tinh
khoang cach tir Adén mat phiang (AMB).

Cho hinh chop S.ABC c6 gdc giita hai mat phang (SBC)va (ABC)bang 60°. Cac tam
gi4c SBCva ABC la cac tam giac déu canh bang a. Tinh theo akhoang céch tir B dén
méit phang (SAC).

Trong mat phang (P)cho nira dudng tron duong kinh AB = 2R, goi S 1a diém ndm trén
dudng thang vudng goc véi mat phang (P)tai trung diém ciia AB va diém C thudc nira
duodng tron sao cho goc giira hai mat phang (SAB)va (SBC)bang 60°. Goi H,Klan
luot 1a hinh chiéu vudng géc caa Alén SB,SC . Ching minh riang tam giac AHK vudng
va tinh theo R thé tich khdi chép S.ABC.

Cho lang tru dang ABC.AB,C,c0 tit ca cac canh bang a. Goi M la trung diém ciia AA .

Chirng minh rang BM vudng gdc voi B,C va tinh khoang céch giira hai duong thing do.
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