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CHUONG 1. KHOI DA DIEN

BAI 1. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN
A. KIEN THUC GIAO KHOA CAN NAM
1. KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP
Quan sat khoi rubic trong hinh 1.1, ta thdy cac mat ngoai ctia n6 tao
thanh mot hinh 1ap phuong. Khi d6 ta ndi khdi rubic ¢6 hinh déng la
mot khai 1ap phuong. Nhw vay c6 thé xem khdi lap phwong la phan
khong gian duoc gidi han boi mot hinh 1ap phuong, ké ca hinh lap
phuong dy.
Twong tw, khoi lang tru 1a phan khong gian giéi han boi mét hinh
lang try, ké ca hinh lang tru dy, khoi chop la phan khong gian duoc

gioi han boi mot hinh chép ké ca hinh chop dy, khéi chop cut la phan

Hinh 1.1

khong gian gidi han boi 1 hinh chép cut ké ca hinh chép cut ay.
Tén cua khdi lang tru hay khoi chép duoc dat theo tén ctia hinh ldng tru hay hinh chép gidi han
no. Chéng han ting voi hinh lang tru luc gidc ABCDEF.A'B'C’'D’E'F’ ta ¢6 khoéi lang tru luc giac
ABCDEF.A'B'C'D’'E'’F’, ting v6i hinh chép ti giac SABCD déu ta cd khdi chép tir gide déu
SABCD. |

II. KHAI NIEM VE HINH DA DIEN VA KHOI PA DIEN

1. Khai niém vé hinh da dién

E

Quan sét hinh lang try, hinh chép ¢ trén ta thay chiing déu 1a nhitng hinh khong gian duoc tao boi
mot s6 hitu han da gidc. Cac da gidc dy c6 tinh chat

a) Hai da gidc phin bigt chi c¢6 thé hodc khong giao nhau, hodc chi ¢6 mot dinh chung, hodc chi c6 mgt canh
chung.
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b) Méi canh ctia da gidc nao ciing la canh chung cia ding hai da gidc. Méi da gide nhw thé’ dwoc goi la mot
mdt cua hinh da dién (H). Cic dinh, canh cua cic da gidc dy theo thir tir goi la cdc dinh, canh cuia hinh da
dién (H).

Nguoi ta goi cac hinh d6 la hinh da dién.

N6i mot cach tong quat: Hinh da dién (goi tat la da dién) (H) la hinh dwoc tgo boi mot s6 hitu han cdc da
Qidc thoa man hai tinh chat trén. Mbi da giac nhu thé dwoc goi la cac mat cua da dién. Cac dinh cac
canh cua da giac ay theo th tw duoc goi 1a cac dinh, canh cta da dién.

- Dinh

- ~Canh—]

— Mt e
2. Khai niém vé khéi da dién
Khoi  da dién la phan khong gian dwoc gioi han boi
mot  hinh d da dién (H), ké cd hinh da dién do.

Piém trong

Diém ngoai ———= oM

Nhiing diém khong thudc khoi da dién dwoc goi la diém ngoai ctia khdi da dién. Nhing diém thudc
khoi da dién nhung khong thudc hinh da dién gidi han khoi da dién dy duoc goi la diém trong caa
khoi da dién. Tap hop cac diém trong duwoc goi 1a mién trong, tap hop cac diém ngoai duoc goi la
mién ngoai khoi da dién.

Maéi da dién (H) chia cac di€m con lai ctia khong gian thanh hai mién khong giao nhau: mién trong
va mién ngoai ctia (H). Trong d6 chi c6 duy nhat mién ngoai 1a chita hoan toan mot duwong thang d
nao ddy. Khoi da dién (H) 1a hop ctia hinh da dién (H) va mién trong ctia no.

Vi du 1: Cac hinh dudi day la nhitng hinh da dién

Vi du 2: Cac hinh duwéi day khong la hinh da dién
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IL. HAI HINH BANG NHAU
1. Phép doi hinh trong khong gian
va sy bang nhau giita cac khéi da dién.
o Trong khong gian quy tic dat twong teng mbi diéim M v6i diém M’ xdc dinh duy nhat dwoc goi la
mgt phép bién hinh trong khong gian.
e DPhép bién hinh trong khong gian dwoc goi la phép doi hinh néu né bdo toan khoang cdch giita hai
diém tiy yJ. \
Nhan xét:
e Thuc hién lién ti€p cac phép doi hinh sé duoc mot phép doi hinh.
e  Phép doi hinh bién mot da dién thanh (H) mot da dién (H'), bién cac dinh, canh, mt cta |
da dién (H) thanh dinh, canh, mat tvong ting ctia da dién (H ') .

a) Phép doi hinh tinh tién theo vector V 1a phép bién hinh bién di€m M thanh M’ sao cho

MM'=v

b) Phép doi xiing qua mdit phing (P) 1a
phép bién hinh bién moi diém thudc (P)
thanh chinh né, bién diém M khong
thudc (P) thanh diém M’ sao cho (P) la

mét phang chung triec ctia MM, / M, /
Néu phép ddi xting qua mit phing (P) P |
bién hinh (H) thanh chinh né thi (P)

duoc goi la mit phang ddi xténg cua
(H).

c) Phép ddi xing taim O 1a phép bién M’
hinh bién diém O thanh chinh né, bién

diém M khéc O thanh diém M’ sao cho

O 1a trung diém ctia MM'. 0

Néu phép d6i xtiing tam O bién hinh (H)
thanh chinh né thi O dwoc goi la tam
do6i xtng cua (H).
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d) Phép d6i xiing qua duong thing d 1a phép d
bién hinh moi diém thudc d thanh chinh nd,
bién diém M khong thudc d thanh diém M’ sao
cho d 1a trung tryec cila MM'. Phép d6i xting qua
duong thang d con duoc goi la phép doi xitng qua - oM

truc d.

Néu phép ddi xting qua duong thang d bién
hinh (H) thanh chinh né thi d dwoc goi la truc
doi xirng caa (H).

Nhan xét:
e Thuc hién lién ti€p cac phép doi hinh ta duoc cac phép doi hinh
e Phép doi hinh bién da dién (H) thanh da dién (H’) va bién dinh, canh, mat cta (H) thanh
dinh, canh, mat teong tng cua (H').
2. Hai hinh bang nhau
Hai hinh dwoc goi la bang nhau néu cé mt phép doi hinh biéi hinh nay thanh hinh kia.
Nhan xét
e Hai da dién duoc goi 1a bing nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh da dién nay thanh '
hinh da dién kia.
e Hai tt dién c6 cac canh twong ting bang nhau thi bang nhau.
(H)

(H")

III. PHAN CHIA VA LAP GHEP KHOI DA DIEN

Néu khoi da dién (H) la hop ctia hai khoi da dién (Hl)’(Hz)' sao cho (Hl) va (Hz) khong co
diém trong chung thi ta néi c6 thé chia dwoc khéi da dién (H) thanh hai khéi da
dién (Hl) va (Hz), hay c6 thé lap ghép duoc hai khéi da dién (H1 )vé (Hz) v6i nhau dé duoc

Kkhéi da dién (H).
| | | |
! ' ! 4 |
| 1
! 1 1 { | :
) | | |
P Prm N A
g 17 { A1 1 T 7d
74 /)—IL -d A2 ;’,- ,)-1|—-—
//’l ‘l—'h——/l lz/’ Chee % -—’-,l
”~ 7 w4 7
(H) (Hy) (Hy)
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Vi du. Xét khéi lap phuong ABCD.A’B'C’D’. Mt phing BDD'B’ cit khéi 1ap phuwong d6 theo mot
thiét dién la hinh cht nhat BDD’B’. Thiét dién nay chia cac diém con lai cua khdi 1ap phuwong ra
lam hai phan. Mi phan cting véi hinh chir nhat BDD'B’ tao thanh khéi lang try, nhw vay cé hai
khéi lang tru: ABD.A’B'D’ va BCD.B'C'D’. Khi d6 ta néi mit phang (P) chia khéi lap phuong
ABCD.A’B’C’'D’ thanh hai khoi lang tru ABD.A’B'D’ va BCD.B'C'D'.

Tuwong tw trén ta co thé chia tiép khoi tru ABD.A’B'D’ thanh ba khdi t¢ dién: ADBB’, ADB'D’ va
AA'B'D’.

B
) 4 A ’
? ; A D ¢
AN D, D B
i B B’ A D
i
g e s = C* "
S A !
B \\\\ ~ e D D’
A D’ \\J e B’
) A "
’ .
A D’
A’ 4

Nhin xét: Mot khoi da dién bat ki ludn c6 thé phan chia duoc thanh cac khoi ti dién.

B. CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM KHACH QUAN

Cau 1: Cho khdi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' . Vé phia ngoai khoi lang tru nay ta ghép
thém mot khéi lang tru tam giac déu bang véi khéi lang tru da cho, sao cho hai khéi lang tru c6
chung mét mat bén. Hoi khoi da dién méi lap thanh ¢6 may canh?

A. 9. B. 12 . C. 15. D. 18.

Cau 2: Cho khdi chép i gide déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Vé phia ngoai khdi chép
nay ta ghép thém mot khdi chop tit dién déu c6 canh bé“mg a, sao cho mdt mat ctia khoi t& dién déu
trung voi mot mat cua khoi chop da cho. Hoi khoi da dién moi 1lap thanh c6 may mat?

A 5. B. 6. C 7. D.9 .
Cau 3: T& dién déu c6 may mit phang ddi xing

A. 0. B. 4. C.6. D. 2.
Cau 4: Hinh 13p phuwong c6 may mit phang d6i xing ?

A. 6. B. 7. C. 8. D. 9.
Cau 5: S8 mat phang ddi xting ctia hinh bat dién déu la:

A. 6. B. 7. C. 8. D. 9.

Cau 6: Trong khong gian cho hai vecto U va v . Véi M la diém bét ky, ta goi M, la anh ctia M qua
phép T- va M, la anh cia M; qua phép T- ,. Khi d6 phép bién hinh bién di€ém M thanh dém
M, la:

A. Phép tinh tién theo vecto u+v B. Phép tinh tién theo vecto u

C. Phép tinh tién theo vecto v D. Mot phép bién hinh khéc
Cau 7: C6 bao nhiéu phép tinh tiéh bién mot duong thang thanh chinh né?
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A. Khong c6 B. 1 C.2 D. V6 s6

Cau 8: Trong khdng gian cho hai duwong thang a va b song song véi nhau. C6 bao nhiéu phép tinh
tién bién duong thang a thanh duwong thang b?

A. Khong c6 B. 1 C.2 D. V6 sd

Cau 9. Trong khong gian cho (P) va (Q) 1a hai mat phang song song. Chon ménh dé ding trong cac
ménh dé sau

A. Khong c6 phép tinh tién nao bién (P) thanh (Q)

B. C6 duy nhat mot phép tinh tién bién (P) thanh (Q)

C. C6 dung hai phép tinh tién bién (P) thanh (Q)

D. C6 v6 s phép tinh tién bién (P) thanh (Q)

Cau 10: Trong khong gian cho hai tam gidc ABC va A'B'C’ bang nhau (
AB=A'B;AC=A'C'; BC=B'C" ). Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau

A. Khong thé thuc hién mot phép tinh tién nao bién tam gidc nay thanh tam giac kia.

B. Ton tai duy nhat mot phép tinh tién nao bién tam gidc nay thanh tam giac kia.

C. C6 nhiéu nhat hai phép tinh tién nao bién tam giac nay thanh tam giac kia.

D. C6 thé thyc hién v s6 phép tinh tién bién tam giac nay thanh tam giac kia.

Cau 11: Cho hinh lap phuwong ABCD.A’B'C'D’ . Goi ], J Ian luot la trung diém cua cac canh AD,

- 1 —_—
BC. Phép tinh tién theo vecto u = 5 AD bién tam giac A'lJ thanh tam giac

A.C'CD

B. CD'P v6i P la trung diém cua B'C’

C.KDC vé¢i K 1a trung diém ctia A'D’

D.DCD’

Cau 12: Cho hai mit phang (oc) va (B) song song voi nhau. Véi M la mot diém bat ky, ta goi M,
la anh cua M qua phép d6i xting B, va M, la anh cia M, qua phép ddi xtimg By . Phép bién
hinh By <P, Bién diém M thanh M, la

A. Mot phép bién hinh khéc. B. Phép dong nhat.

C. Phép tinh tién. D. Phép ddi xting qua mit phang,.

Cau 13. Trong khong gian mot tam gidc déu c6 may mat phang ddi xtmg?

Al B. 2 C.3 D. 4

Cau 14. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 cac kich thudclaa, b, c (a <b< C) . Hinh hép
ch@ nhat nay c6 mdy mat d6i xing

Al B. 2 C.3 D. 4

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng va SA vuodng goc véi (ABCD). Hinh
chop nay c¢6 mat doi xéing nao?

A. Khong c6 B. (SAB) C. (SAC) D. (SAD)

Cau 16. Trong khong gian cho hai diém I va ] phan biét. Véi moi di€ém M ta goi M, la anh cuia M
qua phép ddi ximg tam D, M, la anh cua M qua phép d6i xtiing tam D, . Khi d6 hop thanh ctia
D, va D, bién diém M thanh diém M, la
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A. Phép d&i xting qua mit phang B. Phép tinh tién

C. Phép d6i xtiing tam D. Phép dong nhat

Ciu 17. Trong cac hinh dudi day, hinh nao khong c6 tam doi xing
A. Hinh hop B. Hinh lang tru t& gidc déu
C. Hinh 1ap phuong D. T¢ dién déu

Cau 18. Hinh chép t gidc déu c6 may mat phang ddi xing

A1l B. 2 C.3 D. 4

Céu 19. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ tdm O (tdm d6i xting). Anh ctia doan thang A’B qua
phép ddi xtmg tam D, la doan thang

A. DC' B. CD' C. DB’ D. AC'

Cau 20. Trong khong gian cho hai duong thang song song a va b. V6i mdi diém M ta goi M, la
anh ctia M qua phép d6i xtimg tam D,, M, la anh cia M qua phép d6i xting tam D, . Khi d6 hop
thanh cta D, o D, bién diém M thanh diém M, la

A. Phép ddi xtng truc B. Phép d6i xtiing qua mit phang

C. Phép ddi xtiing tam D. Phép tinh tién

Cau 21. Trong khdng gian cho hai hai mt phang (a) va (B) vudng géc véi nhau. Vi moi diém |
M ta goi M, la anh ctia M qua phép d6i xtmg tam D, M, 1a anh cua M qua phép ddi xiing tdm
D

. Khi d6 hop thanh cua By -B,, bién di€m M thanh di€m M, la

B B
A. Phép tinh tién B. Phép ddi xting qua mat phang
C. Phép ddi xtiing tam D. Phép do6i xting truc
Cau 22. Tt dién déu c6 may truc d6i xing
A. Khong c6 B. 1 C2 D. 3
Cau 23. Hinh chop t& giac déu c6 may truc d6i xting?
A. Khong co6 B. 1 C.2 D. 3
Cau 24. Hinh vudng c¢6 mady truc ddi xing?
A2 B.3 C. 4 D. 5

Cau 25. Tim ménh dé dung trong cac ménh dé sau

A. Néu hinh H ¢4 truc d6i xtng thi n6 c6 it nhat mot tam doi xing.

B. Néu hinh H c6 mét d6i xting thi n6 c6 it nhat mot truc doi xing.

C. Néu hinh H c6 mat d6i xtiing va c6 truc d6i xiing thi nd ¢6 it nhat mot tam doi xing. ‘
D. Néu hinh H c6 mat d6i xtimg va c6 tam d6i xtrng ndm trén mat ddi xtng thi né c6 it nhat mot

tam doi xang.
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BAI 2. KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN DEU
A. KIEN THUC GIAO KHOA CAN NAM
1. KHOI PA DIEN LOI
Khoi da dién (H) duoc goi la khoi da dién 16i néu doan théng noi hai diém bat ki caa (H) luén
thugc (H). Khi d6 da dién gidi han (H) dwoc goi la da dién [6i (Hinh 2.1).

A c s
B'
A C
A
B

C
D
E

Hinh 2.1
Vi du: Céc khoi lang tru tam gidc, khoi hop, khai ti dién 1a nhing khoi da dién 16i.
Luu y: Mot khoi da dién la khoi da dién 16i khi va chi khi mién trong cua né ludn nam vé mot phia

ddi v6i mdi mat phang di qua mot mét ctia né. (Hinh 2.2)

Hinh 2.2

Cong thiec OLE: Trong mot da dién 16i néu goi D la s6’dinh, C la s6'canh, M la s6"mat D-C+M=2
1. KHOI DA DIEN PEU
Quan sat khoi tv dién déu
(Hinh 2.2.1), ta thay cac mat
cua no la nhitng tam giac déu,

mdi dinh ctia né 1a dinh chung
ctua dang ba mat. B6i véi khoi
lap phuong (Hinh 2.2.2), ta

thay cac mat ctia n6 1a nhitng Hinh 221 w222

hinh vudng, mdi dinh ctia né 1a dinh chung dang ba mat. Nhitng khdi da dién noi trén duoc goi la
khoi da dién déu

Dinh nghia: Khoi da di¢n déu la khoi da dién [6i co cdc tinh chdt sau:

a) Moi mat ctia né la mot da gide déu p canh.

b) Moi dinh ciia né la dinh chung cia diing q mat.

Khoi da dién déu nhw vdy dwoc goi la khoi da dién déu loiaj {p;q}.

Nhan xét: Cac mit ctia khéi da dién déu la nhitng da giac déu va bang nhau.

Dinh 1i: Chi c6 nam loai khoi da dién déu. D6 la cac khoi da dién déu loai {3,3}, loai {4,3}, loai {3,4},
loai {5,3}, va loai {3,5}.
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Tuy theo s6 mét cua ching, nam loai khoi da dién déu ké trén theo theo thir ty duoc goi 1a khoi da
dién déu, khoi lap phuwong, khéi tam mat déu, khdi mwoi hai mat déu, khéi hai muwoi mat déu.

Nim khdi da dién déu

D o e on Khoi tam mat | Khoi mwoi hai | Khéi hai mwoi
Tw dién déu |Khoi lap phuong " o .
deéu mat déu mat déu

Nhan xét:
¢ Hai khéi da dién déu cé cung s6 mét va ¢ canh bang nhau thi bang nhau.
e Hai khdi da dién déu cé cung sd mat thi dong dang véi nhau.

Bang tom tat ctia nam loai khdi da dién déu

Khoi da dién déu S6 dinh | S canh | S6 mat | Ky hiéu {p, 4}
Kt dién déu ' 4 6 4 {3, 3}
Khdi Lap Phuong 5 8 12 6 {4, 3}
Khoi TAm Mit Déu ‘ 6 12 8 {3, 4}
Khéi Mwoi Hai Mat Déu ' 20 30 12 {5, 3}
Khéi Hai Muwoi Mat Déu . 12 30 20 {3, 5}

Ta luu y thém hai két qua sau
e Trung diém cac canh ctia mot t& dién déu la cac dinh cta bat dién déu

e Tam ctia cac mat hinh lap phuong la cac dinh ctia mét hinh bat dién déu

7K
4

a) b)
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B. CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM KHACH QUAN

Ciu 1. Trong cac khoi da dién dudi day, khéi nao c6 s6 canh co thé la mot sd 1€?

A. Khéi chop; B. Khoi ti¢ dién;

C. Khéi hop; D. Khdi lang tru.

Cau 2. Trong cac khéi da dién dudi day, khoi nao c6 s6 mat ludn 1a s& chdn?
A. Khdi lang tru; B. Khoi chop;

C. Khéi chép cut; D. Khoi da dién déu.
Ciu 3. Tim ménh dé sai trong cac ménh dé sau:

A. Khoi i dién déu c6 6 canh B. Khéi 1ap phuong ¢6 12 canh
C. S8 canh cua mot khdi chép 1a chan D. Khoi 8 mit déu ¢ 8 canh

Ciu 4. Trong mot khoi da dién 16i v6i cac mat la cac tam gidc, néu goi C la s6 canh va M 1a sd mat
thi hé thitc nao sau day dung?

A. 2M =3C B. 3M =2C C.3M=5C D.2M=C

Cau 5. Trong mot khéi da dién 16i ma mdi dinh chung ctia ba canh, néu goi C 1a s6 canh va D 1a s6
mat thi hé thic nao sau day dung?

A. 3b=2C B. 3b=C C. 4b=3C D. C=2b
Cau 6. Mot khoi da dién 161 10 dinh, 7 mat. Vay khoi da dién nay c6 may canh?

A. 12 B. 15 C. 18 D. 20
Cau 7. Khéi 12 mat déu {mdi mt 1a ngi gidc déu} c6 may canh?

A. 16 B. 18 C. 20 D. 30
CAu 8. Kh6i 20 mit déu {mdi mit 1a tam giac déu} c6 may canh?

A. 16 B. 18 C. 20 D. 30

Cau 9. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. SO dinh va s0 mit cia mdt hinh da dién ludn bé”mg nhau;

B. Ton tai hinh da dién ¢ s6 dinh va sd mat bé“mg nhau;

C. Ton tai moOt hinh da dién cé s6 canh béng sO dinh

D. Ton tai mot hinh da dién cé s canh va sO mat béng nhau

Cau 10. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

SO cac canh cua hinh da dién luén

A. Lén hon hodc bang 6 B. 16n hon 6

C. I6nhon7 D. 16n hon hoac béng 8
Ciu 11. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

SO cac dinh, hodc cac mat ctia bat ky hinh da dién luon

A. Lén hon hodc bang 4 B. 16n hon 4

C. I6nhon5 D. 16n hon hodc béng 5
Cau 12. Cho da dién (H) c6 tat ca cdc mat déu 1a tam gidc. Khang dinh nao sau day dtng?
A. Toéng cac mt cua (H) ludn 1a mot s6 chan

B. Tong cac mit ctia (H) ludn gap doi tdng s6 dinh caa (H)

C. Téng s6 cac canh cua (H) 1a mot s6 khong chia hét cho 3

D. Tong s6 cac canh cta (H) ludn gdp d6i tong sO cac mat cta (H)
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Cau 13. Trong céc loai khdi da dién déu sau, tim khoi da dién c6 s6 canh gdp d6i s6 dinh

A. Khoi 20 mdt déu B. Khdi lap phuong
C. Khoi bat dién déu D. Khoi 12 mat déu
Cau 14. Trong céc loai khdi da dién déu sau, tim khdi da dién c6 s§ dinh va s6 mat bang nhau
A. Khoi 12 mat déu B. Khoi lap phuong
C. Khoi bat dién déu D. Khoi ti¢ dién déu

Cau 15. Cho da dién (H) c6 tat ca cac mat déu la t gidc. Khang dinh nao sau day ding?
A. Tong s8 cac canh ctia (H) ludn bang tdng s& cac mat cta (H)

B. Tong cac mat ctia (H) ludn bang tong s3 cac dinh caa (H)

C. Téng s6 cac canh cua (H) ludn 1a mot s6 chan

D. Tong s6 cac mat cua (H) ludn 1a mot so 1é.

Cau 16. Mdi dinh ctia bat dién déu la dinh chung ctia may canh?

A.3 B. 4 C.6 D. 5
Cau 17. Cho khéi da dién déu. Khang dinh nao sau day sai

A. S8 dinh ctia khéi 1ap phrong bang 8

B. S6 mat cua khoi t dién déu béng 4

C. Khoi bat dién déu la loai {4;3}

D. SO canh cta bat dién déu béng 12.

Cau 18. Cho khéi chdp c day 1a n-giac. Ménh dé nao sau day dung?

A. SG mat ctia khdi chép la 2n

B. SO canh cua khai chop la n+2

C. S8 dinh bang s mit va bang n+1

D. S6 dinh cta khoi chop la 2n+1

Cau 19. Khoi da dién 16i déu co s6 mat nhiéu nhat la:

A. 12 B. 30 C.8 D. 20
Ciu 20. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao la dung?

A. Khoi da dién déu la khoi da dién co tat ca cac canh b?mg nhau

B. Khéi da dién déu la khoi da dién c6 tat ca cac mat la cac da gidc déu

C. Khdi da dién déu la khéi da dién c6 tat ca cac mit 1a cac da gidc déu bang nhau va
cac canh bang nhau

D. C6 v0 s khoi da dién déu 161 khong c6 cung s canh

Céu 21. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Hinh lap phuong la da dién

B. T dién la da dién 16i

C. Hinh hop la da dién 16i

D. Hinh tao boi hai tit dién chung day ghép véi nau la mét da dién 16i.
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BAI 3. KHAI NIEM VE THE TiCH KHOI DA DIEN
A. KIEN THUC GIAO KHOA CAN NAM
I. KHAI NIEM THE TiCH VE KHOI DA DIEN
Nguoi ta chiing minh dugc rang, cé thé dit twong ting cho mdi khdi da dién (H) mot s§ duong
V(H) thoa man cac tinh chat sau

a) Néu (H) 1a khéi 1ap phuong cé canh bang 1 thi Vi) =1

b) Néu hai khdi da dién (H, ) va (H, ) bang nhau thi Vi, ) =V,

©) Céckhdi da dién (H) phan chia thanh cac khdi da dién (H; ) va (H, ) thi Vi) = Vi, ) + Vi)
S6 duong V(H) ndi trén dugc goi la thé tich ctia khoi da dién (H). SO d6 cling dugc goi la thé tich
cua hinh da dién giéi han boi khoi da dién (H).
Khéi 1ap phuong c6 canh la 1 duoc goi 1a khéi lap phuong don vi.
DPinh ly
Thé tich ctia kh&i hop chit nhat bang 3 kich thudc ctia né.
IL. THE TICH KHOI LANG TRU
DPinh ly: Thé tich khéi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu caohla V =Bh.
I11. THE TICH KHOI CHOP

Dinh ly: Thé tich khoi chop co6 dién tich day B va chiéu cao hinhla V = %Bh .

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN TRAC NGHIEM
VAN PF 1. THE TiCH KHOI CHOP

Dang 1. Khdi chop c6 canh bén vudng goc day

Mot s6 cha y khi giai toan /
= Mot hinh chop c6 mot canh bén vuong gdc voi ddy thi canh bén do6 chinh la duong cao.
= Mot hinh chdp ¢ hai médt bén ké nhau cung vudng goc voi day thi canh bén 1a giao
tuyén ctia hai mdt d6 vudng goc voi day.
Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a. SA vudng goc véi mat phang
(ABC). Géc gitta duwong thang SB va mat phang (ABC) bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chop
S.ABC.
B.v=2 C. V= p. v 513
12 2 2
Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 chiéu cao SA bang a. Mat day ABCD 1a hinh thoi canh a, géc

ABC bang 60°. Tinh thé tich kh&i chép S.ABCD theo a.

AaB\/g 135"3*/5 Ci DE

6 3 5 5
a2

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCDc6 day ABCD la hinh vudng véi AC = Canh bén SA vudng

A V=

a3\/E a® 3a3\/B
2

gbc v6i mit phiang (ABCD), canh bén SB hop véi mit phang (ABCD) mot goc 60°. Tinh thé tich
khoi chop S.ABCD.
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3 3 3 3
A 2B g, 3a\3 c. a3 D, 3a°\3

24 24 8 8
Cau 4. Cho t& dién OABC c6 day OBC la tam giac vudng tai O, OB =4, OC = a\/§ , (a>0) va duong
cao OA = a3 . Tinh thé tich khéi t dién theo a.

3 a3 a3 3

Av=L B.v=2 cv=2 D.v=2
3 2 6 12

Céu 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, ABC=60°, canh SA vudng goc
voi day va SC tao véi day mot goc 60°. Tinh theo a thé tich khoi chép S.ABCD.

3 3 3 3
A v B.v=2 c v=22 D.v=2
2 3 3 9

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi ¢6 canh bé“mg axﬁ , BAD=120" va canh
bén SA vudng gdc véi ddy. Bidt mat phang (SBC) va day bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chép
S.ABCD.

3 3 3 3
a’\3 B.V:aa\ﬁ Cc.v=22 D.V:aaﬁ
4 4 4 5

Céu 7. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai B, AB=2a, BAC=60". Canh |

A. V=

bén SA vudng goc véi mat phang (ABC) va SA =a\/3. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABC.
A V=a’ B. V=3a° C. V=2a’ D. V=4a’

Céu 8. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam giac vudng tai B c6 goc BAC=30" , SA=a,
SCA =45"va SA vudng géc véi ddy. Thé tich khdi chop S.ABC 1a V. Tisd % la

a
R g V3 c V3 p. V3

13 14 24 34
Ciu 9. Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh ch@ nhat c6 AB=2a,AD =a. Hai mat phéng

(SAB) va (SAD) ciing vuéng géc véi déy, géc giita hai mit phang (SAB) va (SBD) béng 45°. Thé
tich khoi chép S.ABCD la V. Ti s& 13 gan nhat gia tri nao dudi day:

a
A. 0,25 B. 0,5 C. 0,75 D. 1,5

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢4 canh bén SA vudng géc véi day va AB =a, AC =2a, BAC=120".
Mit phang (SBC) tao véi ddy mot goc 60°. Tinh thé tich cta khdi chép S.ABC.
3 3 3 3
A.V:a\/ﬁ B.V:a\/i 22321 3.a%\21
14 13 13 14
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a, SA L (ABCD), SB= a\E . Tinh theo a
thé tich khoi chép S.ABCD .
3 3 3 3
2’2 B, 22 c 22 p. 22
2 4 5 3
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat c6 AB =3a, AD =4a, SA L (ABCD),
SC tao voi day goc 45°. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD

C. V: D- V:

A.
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A. V=20a° B. V=20a"2  C.V=30a° D. V=22a°

Cau 13. Cho t& dién ABCD c6 AD vudng gbéc véi mat phang (ABC) va

AB=3a, BC=4a, AC=5a,AD =6a. Thé tich khoi tit dién ABCD la:

A. 6a° B. 12a° C. 18a° D. 36a’

Cau 14. Cho tt dién SABC c6 SA vudng goc véi mat phang (ABC), hai mat phang (SAB) va
3

(SBC)vudng géc v6i nhau, SB=a+/3, BSC=45°, ASB=30°. The tich tit dién SABC la V. Ti s§ aV
la:
A8 B. 8Y3 C. 2V3 D. 4

3 3 3

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D, canh bén SD vuong
goc voi day, cho AB=AD=a,CD=3a,SA = a\ﬁ . Thé tich khai chop S.ABCD la:

3 3 3 3
A2 B. @ 22 p. 2272
3 3 3 3

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD Ila hinh vudng canh a. Hai mit phang (SAB) va

(SAD) cling vudng goc véi ddy, géc gifta hai mat phiang (SBC) va (ABCD) béng 30°. Thé tich

Khéi chép SABCD 1a V. Ti s§ >+ 1
a

A V3 B.\3 C.

3
Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh cht nhat ¢c6 AB=a, BC=x/§a. Hai mat
phing (SAB) va (SAD) ciing vudng géc véi ddy, canh SC hop véi ddy mot géc 60°. Thé tich khdi
chép S.ABCD la:

A. a® B. 2a° C. J3a° D. 2./3a°

Ciu 18. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng tai B, AB =a,ACB=60", canh bén SA
vudng goc véi mit phang day va SB tao véi mit day mot goc bang 45° . Thé tich khéi chép S.ABC

[ S

p. 3
6

la:
3 3 3 3
A.‘"’“/5 B.a*/5 c.aﬁ D."‘*"g
6 18 9 12
Céiu 19. Cho t& dién ABCD c6 ABC 1a tam giac déu canh 4, AD vudng goc v6i mat ph:fmg (ABC),
a6

la:

goc gitta BD va mit phing (DAC)la 30°. Thé tich khdi i dién ABCD 1a V. Ti s§ v

A1l B.3 C. 4 D. 12
Cau 20. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai A, canh BC=a+/2, canh bén
SA vudng goc v6i mit phang day, mat bén (SBC) tao v6i mat day mot goc bang 450 . Thé tich khdi
chép S.ABC bang

3 3 3 3
a’\2 B, 22 c 22 p. 22

12 24 36 48

A.
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Céu 21. Cho hinh chép S.ABC c6 SA = SB = SC =a, ASB=90°, BSC=120°, ASC=90°. Thé tich
kh&i ch6p S.ABC la:
3 3 3 3
AL B. L c.2 V3 D. 2 3
2 6 4 12
Cau 22. Cho hinh chép SABC 6 tam gidc SBCdéu canh a, CA=a. Hai mit (ABC) va (ASC)

cung vudng goc voi (SBC). Thé tich hinh chdp la

3 3 3 3
AZB g 23 c a3 D. L

12 2 -+ 12
Cau 23. Cho hinh chép SABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B voi AC =a biét SA vudng
goc voi day ABC va SB hop véi day mot goc 60°. Thé tich hinh chop 1a

3 3 3 3
AL B.2 6 c an6 D.L

24 24 12 12

Cau 24. Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a bi€ét SA vuodng goc voi day |

ABC va (SBC) hop véi (ABC) mdt gée 60°. Thé tich hinh chép la

3 3 3 3
AL p.2 3 c 2B p. 323

8 4 8 8 |
Ciu 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng c6 canh a va SA vudng goc day

ABCD va mitbén (SCD) hop véi ddy mot goc 60°. Thé tich hinh chép S.ABCD la

3 3 3 3
AL B2 c. 32°\3 p. 3
8 3 8 3
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Dang 2. Khéi chép c6 hinh chiéu ctia dinh 1én mit phing day

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat c6 AB=a, BC= a\E , Hla trung
diém ctia canh AB. Biét hai mat phang (SHC) va (SHD) cling vudng goc véi mit ddy, duong thang
SD tao voi mdt day mot goc 60°. Tinh thé tich caa khoi chép a.
2’13 VI3 oyl 513

2 3 2 2
Ciu 2. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh 24, hinh chiéu vudng goc ctia S trén mat

A- V: BoV:

phang (ABC) 1a trung diém ctia doan AB, goc gifta duwong thang SC va mit phang (ABC) bang 60°.
Tinh theo a thé tich khoi chép S.ABC .

A V=a B. V=a\{3 C. V=223 D. V=3a°\3

Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c¢6 goc gitta SC va mit day bang 45°, ddy ABC 1a tam gidc vuong tai A
c6 AB=2a, gbc ABC=60" va hinh chiéu cta S 1én mat phang (ABC) 1a trung diém AB. Tinh theo a
thé tich khoi chép S.ABC ‘

2.a3\/§ B V_a3\/§ 2.a3\/3_7 D V_4.a3\/§
3 T3 3 T3

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vuong tai B; AB = 2a, AC = 4a. Hinh chiéu |
vudng gdc ctia dinh S trén mat phang (ABC) 1a trung diém H ctia doan AC. Gdc giita canh bén SA
va mp(ABC) bang 60°. Tinh thé tich kh&i chép S.ABC.

A. V=333 B.V=a’ C. V=4a’ D. V=3a’5

Ciu 5. Cho khéi chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat, biét AB =2a, AD =a . Trén canh AB

A V= C.v=

lay diém M sao cho AM = %, canh AC cat MD tai H . Biét SH vuong goc véi mit phiang (ABCD) va

SH=a. Tinh thé tich khéi chop S. HCD
av=t gyt cv=ta 2
5 15 15 15

Cau 6. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC la tam gidc vuong tai B, AB=a\/§ , ACB =6OO, hinh chiéu
vudng goc ctia S 1én mit phang (ABC) la trong tam tam gidc ABC, goi E la trung diém AC biét
SE =a+/3 . Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

a3.x/% 5a3.x/% M D. V- 7a3.x/%

18 18 18 18

Cau 7. Cho ABCD la hinh vudng canh bang 1, goi M la trung diém AB. Qua M ké duong thang |

D. Vv

A V= B. V= C.v=

vuong goc (ABCD) va trén d6 1ay diém S sao cho SM = g . Goi thé tich khoi chép S.ADCM, khoi

chép S.BCM Tan luot 1a x, y. Gia tri xy la:

A L B. > c. > D. .
321 132 432 412

Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai B, AB:a\E , BAC=30°, hinh
chiéu vudng gdc ctia S 1én mit phang (ABC) la trong tam tam giac ABC, goi E 1a trung diém AC,
goc gitta SE va mat phang day 1a 30°. Thé tich khdi chép S.ABC la:
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3 3 3 3
AL B. L c L p. £
6 18 9 12

Ciu 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 4, mat bén SAB la tam giac déu,
3
e e ’ \ 2 A a M
mat bén SCD la tam gidc vudng can tai S. The tich khoi chép S.ABCD 1a V. Ti sd Vbang :

A 43 B. 42 C.\3 D. 2
Cau 10. Cho hinh chép S. ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh 4, BAC = 60°, hinh chiéu vudng
goc ctia S trén mit phing (ABCD) tring véi trong tam cua tam gidc ABC. Mit phang (SAC) hop

v6i mat phang (ABCD) gdc 45° . Thé tich khéi chép S. ABCD bang V. Gid tri glé:
a

A. E B. 1 C. 1 D. ﬁ

2 6 2 2
Ciu 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh ch@ nhat canh AB = 2a, AD = a. Hinh chiéu vuong '
goc cua S 1én mit phang (ABCD) la trung diém H cua AB. Canh SC tao véi ddy mot goc bang 30°.

Thé tich khoi chop S.ABCD 1a V thi ti s6 13 gan gia tri nao nhat trong cac gia tri sau:
a

A. 0,5 B. 1 C. 15 D. 2

Cau 12. Cho hinh choép S.ABCD cé ddy ABCD la hinh ch nhat tam O, AB=a; AD :ax/3_. Hinh
chidu ctia S trén mat phang (ABCD) trung véi trung diém H cua OA. Biét géc gifta SC va mat
phang (ABCD) bang 60°. Thé tich kh&i chép S.ABCD la

A.V:%a3 B. V="a C.V==-a D.V=§a3\5

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 4, hinh chiéu vudéng goc cua S
trén mat phrfmg (ABCD) la diém H thudc canh AD sao cho HD = 2HA. Biét goc gitra SB va mat
phang (ABCD) bang 30°. Tinh theo a thé tich ctia khdi chép S.ABCD la
ae’ﬁ a3ﬁ ag’«ﬁ D. V=5a3«ﬁ

27 7 27 27
Cau 14. Cho hinh choép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat tam I, AB=2a J3, BC=24.Chén duong cao
H ha tir dinh S xudng ddy trung véi trung diém DI. Canh bén SB tao véi day goc 60°. Tinh thé tich
khoi chop S.ABCD
A. V=12a° B. V=11a’ C. V=10a’ D. V=9’
Céu 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch@ nhét, hinh chi€u vudéng goc cua dinh S
1én mit phang (ABCD) triing véi giao diém O ctia hai duong chéo AC va BD. Biét SA = a2,

A.V: B.V: C.V:

AC=2a, SM = @ , voi M 1a trung di€ém canh AB. Tinh theo a thé tich khoi chop S.ABCD.

3 3 3 3
V5 gy vy 2
3 3 3 3
Cau 16. Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Hinh chi€u ctia S 1én mat
phang ABCD triing véi trong tdm ctia tam gidc ABD. Mt bén SAB tao v6i ddy mot goc 60°. Tinh

theo a thé tich khoi chép SABCD

A. V=
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A V= V=—o C.v=

9 9
Ciu 17. Cho hinh chdép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, AB=AC=a, hinh chiéu
vuong goc cua dinh S trén mat day la trung diém H cta canh BC, mat phéng (SAB) tao v6i mat
day mot goc bang 60° . Tinh thé tich kh&i chép S.ABC theo a

a’ \/5 a® \/5 a® 3\/5 a®
2

. V=

a’ x/g B a® a® ;/5 D a’ ;/5

12 2 1 12
Cau 18. Cho hinh choép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a . Hinh chiéu vudng goc ctia dinh
S trén mat phang (ABC) la diém H thudc canh BC sao cho HC = 2HB , géc gitta SA véi mat day
(ABC) bang 45" . Tinh theo a thé tich kh&i chép S.ABC

a3\/2_71 2a3\E a3\E

36 36 6

Cau 19. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh cht nhat,véi AB = 2a, BD = ay6 . Hinh
chiéu vudng goc cua S 1én (ABCD) trung vdi trong tam G cta tam giac cua tam giac BCD, goc tao
boi SC va mat ddy bang 60°. Thé tich khdi chép S.ABCD la

3 3 3 3
A vy B. v=2 cv=22 p.v-3
3 3 3 5

A. V= B. v= C.v= D. V=

a®\21
3

Cau 20. Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai A, canhAC=a, AB=2a,
SC=a+/5. Chan dudng cao ha tir S dén mit phiang (ABC) trung vdi trung diém ctia canh AB.
Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC

3 3 3 3
A vy B. v=2 cv=22 p.v=3
3 3 3 5

Cau 21. Cho hinh chop S.ABCD, ddy ABCD la hinh chit nhat c6 AB=a, BC=2a. Goi H la trung
diém canh AB, SH vudng goc véi mit phang ddy, canh bén SA :ﬁ. Tinh thé tich hinh chop

S.ABCD

3 3 3 3
A v=2 B. v=22 C v=22 D. v
3 3 13 5

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh a, SD = % . Hinh chiéu vuéng goc H

ctia dinh S 1én mat phang (ABCD) 1a trung diém cta doan AB. Tinh theo a thé tich khdi chép
S.ABCD

A.V:£ B.V=E C.V:E D,V:E
3 3 13 5

Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh thang vudng tai A vaD. C6 AD=DC=a va
AB=2a. Hinh chiéu vuong géc ctia S trén mat phang (ABCD) 1a trung diém ctia AB va gdc tao boi
hai mgt phang (SBC) va (ABCD ) bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD da cho
a’ V6 Bv_2aV6 o y_ae 52’ J6

4 4 2 4
Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B. Hinh chiéu cua S 1én
mit phing (ABCD) trung véi giao diém I ctia AC va BC. Mt bén (SAB) hop véi dady mot goc 60°.
Biét rang AB=BC=a, AD=3a. Tinh thé tich kh&i chép S.ABCD

A. V= D. V=
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A a3x/§ B a3x/§ C 3a3«/§ D a3x/§

4 2 2 "3
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Dang 3. Khdi chop c6 mit bén vudng goc voi day

Dé xdc dinh duong cao hinh chép ta vin dung dinh Ii sau

(o) L(B)
()N (p)=d
ac(a)
ald

=al(P)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vuong tai BBA=3a,BC=4a; mat phang

(SBC) vudng gbc véi mat phang (ABC). Biét SB=2a\3 va SBC=30". Tinh thé tich khdi chop
S.ABC.
A. V=a’.[3 B. V=a’ C. V=33 D.V=2a°.3

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng c6 canh a. Mdt bén SAB la tam giac
déu ndm trong mit phing vudng goc véi ddy ABCD
Thé tich khoi chop S. ABCD la
A 2N B, 23 c 2 D.a’\3

3 24 6
Cau 3. Cho hinh chép A.BCD c6 ABC la tam giac déu, BCD la tam giac vudng can tai D, (ABC) L
(BCD) va AD hop véi (BCD) mot goc 60°, AD =a. Thé tich khoi chdép A.BCD la

AL p. 23 c 2B p. 23

9 6 9 3
Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B, co BC = a. Mat bén SAC
vudng gbc voi day, cac mat bén con lai déu tao voi mat ddy mot goc 45°. Tinh thé tich khai chop
SABC
AL p. 23 c 2B p. 23

12 9 12 3
Cau 5. Cho hinh chép SABC c6 ddy ABC déu canh a, tam giac SBC vudng can tai S va nam trong
mat phang vudng géc véi (ABC). Tinh thé tich khéi chép SABC.

3 3 3 3
AL B.a‘/5 C.a‘*’/5 D. L
9 9 24 16

Ciu 6. Tk dién ABCD c6 ABC va BCD la hai tam giac déu lan luot ndm trong hai mat phéng

vuong goc voi nhau bi€t AD = a. Tinh thé tich t& dién.
3 3 3 3
A 26 p. 23 c 2B p. 26
9 9 36 36
Cau 7. Cho hinh chép S.ABC c6 BAC=90°; ABC=30"; SBC la tam giac déu canh a va (SBC) L

(ABC). Tinh thé tich khdi chép S.ABC

3 3 3 3
AL B. L c L D. L
6 16 3 9

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuong, goi M la trung diém ctia AB. Tam giac
SAB can tai S va nam trong mit phang vuong goc véi day (ABCD), biet SD=2a+5, SC tao voi

mat day (ABCD) mot goc 60° . Tinh theo a thé tich khoi ch6p S.ABCD
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3 3 3 3
A, 422\15 g, 215 c & D. &
3 3 3 3
Ciu 10. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, mat bén SAB la tam giac déu
nam trong mat phang vudng géc véi mat phang (ABC). Biét AB=a, BC= a3 . Tinh thé tich khéi
chop S.ABC
3 3 3 3
a’ Vo B. = c 26 p. 26
6 12 12 4
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AB=a, AD=2a. Tam gidc SAB can tai S

A.

va ndm trong mit phang vudéng goc véi ddy. Goc gitta duong thang SC va mit phang (ABCD)
bang 45°. Tinh theo a thé tich ctia khdi chép S.ABCD
3 3 3 3
Y TN VLN T N 17
9 NE) 6 3
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a. SAB la tam gidc vudng can tai S
va nam trong mit phang vudng goc véi day, goc gitta canh SC va mat phang (ABCD) bang 60°,
canh AC=a. Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABCD
3 3 3 3
A 2B p. 23 c 2B p. 23
4 2 3 9
Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a. Mat bén SAB la tam gidc vuong tai S
va nam trong mit phang vudng goc véi day, hinh chidu vudng géc ctia S trén duong thang AB 1a
diém H thudc doan AB sao cho BH=2AH. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD
3 3 3 3
A 2B p. 22 c 22 p. 23
3 3 9 9
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi, tam giac SAB déu va ndm trong mat phang
vudng goéc véi mat phang (ABCD). Biét AC=2a, BD =4a, tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD
A a3x/§ an/E C 2a3«/E aB\/E
S 15 3 3 2
Ciu 15. Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, BA=3a,BC=4a, mat phéng
(SBC) vudng goc véi mit phang (ABC). Biét SB=2a+/3 va SBC=30°. Tinh thé tich khdi choép
S.ABC
A. a° B. a3\/§ C. 2a3x/§ D. 2a°

B. D.

Cau 16. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc vuong tai A, AB=a, AC=2a. Mat phéng (SBQO)
vudng gdc véi ddy, hai mat phang (SAB) va (SAC) cuing tao véi mét phang day goc 60°. Tinh thé
tich khéi chép S.ABC theo a.
a’ \/5 2a° \/5 a’ \/5 4a° \/5
B. C. D.
3 9 9 9
Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh b?mg a, SD= a\ﬁ , SA=SB=a, va
mét phang (SBD) vudng goc véi mit phang (ABCD). Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABCD
3 3 3 3
a’\2 B, 22 c 22 p. 22

4 6 2 8

A.

A.
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Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng canh 2a, SA=a, SB :a\E va mat
phang (SAB) vudng goc véi mat phang ddy. Goi M, N Ian luot 1a trung diém ctia cdc canh AB, BC.
Tinh theo a thé tich cua khéi chép S.BMDN

3 3 3 3

2’3 B. L c 22 p. 22

3 3 2 3

Ciu 19. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a, tam giac SAC can tai S,
SBC =60°, mit phing (SAC) vudng gbc véi (ABC). Tinh theo a thé tich ctia khéi chép S.ABC

3 3 3 3
AL p. 32\2 c a2 p. 22
8 8 6 8
Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh bang 4, mat bén SAB 1a tam gidc déu va
nam trong mat phang vudng géc véi ddy. Goi M, N, P Tan luot 1a trung diém cta cac canh SD, CD,

BC. Thé tich khoi t dién CMNP la

e p. 13 c 2B p. 28

A.

5
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Dang 4. Khéi chop déu

A.CO SO LY THUYET
1. Pinh nghia: M6t hinh chép duoc goi 1a hinh chép déu néu day cta nd la mot da giac déu
va cac canh bén bang nhau
2. K&t qua: Trong hinh chép déu
e Duwong cao hinh chdp qua tam cua da giac day
o Céc canh bén tao véi ddy cac goc bang nhau
o Céac mit bén tao véi day cac géc bang nhau
% Dé bai cho hinh chép tam gidc déu (t& giac déu) ta hiéu la hinh chép déu
% Hinh chép tam gidc déu khac véi hinh chdp c6 ddy 1a da giac déu vi hinh chép tam giac
déu thi ban than né c6 day 1a tam giac déu va cac canh bén b.%mg nhau, néi mot cach
khac, hinh chép tam giac déu thi suy ra hinh chop c6 day la tam giac déu nhung diéu |
nguoc lai la khong dung
% Hinh chép t& gidc déu la hinh chép déu c6 day la hinh vudng
Cau 1. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a, géc gitta canh bén va mat ddy bang
60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. '
5a° /3 a’\/3 a’\/5 a’ A3
12\/_ 1;/_ e V= 1;/_ b V= 18/_
Cau 2. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD, day ABCD c6 dién tich la 16cm?, dién tich mot mat bén
la 8\/§cm2. Chiéu cao cua hinh chép S.ABCD la:

A. 5\/ﬁcm B. 4\/ﬁcm C. 2\/ﬁcm D. 3\/ﬁcm

A V= B. V=

Ciu 3. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 cac canh bén bﬁfmg \/5 va tao voi mat phrfmg day goc
60° . Thé tich khoi chop S.ABC la:
A 2B B, 33 c B p. 23

32 32 32 16
Ciu 4. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day béng a. Goi G la trong tam tam giac ABC,
goc gifta SG va mit phang (SBC) la 30°. Thé tich khdi chép S.ABCla:

3 3 3 3
A 23 B, 23 c. 2P p. 23

4 8 12 24

Cau 5. Cho chép tam gidc déu SABC canh ddy bang a va canh bén bang 2a. Tinh thé tich chép |
déu SABC

3 3 3 3
A2 p.2V12 c.L D. L

12 11 12 11
Cau 6. Cho khoi tir dién déu ABCD canh béing a. Tinh thé tich khoi tir dién déu ABCD.

3 3 3 3
A2 g, 23 c 22 D. 2

12 12 6 6
Cau 7. Cho hinh chép i gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing 2a, canh bén bing a+/3. Tinh thé tich
khoi chop S.ABCD.
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3 3 3 3
A B B. 23 c D. 22
3 3 3 3
Cau 8. Cho khdi chép ti gidc S. ABCD c6 tat ca cac canh c6 d6 dai bang a . Tinh thé tich khéi chép
S.ABCD.
3 3 3 3
a’\2 B, 22 c 22 p. a2
3 6 9 12
Cau 9. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a, cac canh bén SA, SB, SC déu tao véi
day mot goc 60°. Tinh thé tich cua khoi chop S.ABC.
222 L2\ N N,
3 "6 9 T2
Cau 10. Cho hinh chép déu S. ABC c6 canh bén biang a hop véi day ABC mot goc 600 . Tinh thé
tich hinh chop.
3 3 3
3 B 3a C 3a D. 2

3a
32 13 23 32

A.

A.

Cau 11. Cho hinh choép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy a va mat bén hop véi day mot goc60° .
Tinh thé tich hinh chop S.ABC.
AZB p.a V2 c a3 p. 2

12 24 24 24
Cau 12. Cho hinh chép tit gidc déu SABCD c6 chiéu cao h , goc & dinh ctia mdt bén bang 60°. Tinh
thé tich hinh chép.

3 3 3 3
A3 B. I c. 2 p. b 3
2 3 9 3

Cau 13. Cho hinh chép ti giac déu cd canh bén bang a hop véi ddy mot goc30° . Tinh thé tich
hinh chop.

2 3 3 3
AL p.2\2 c.Z p. 23
4 2 12 5
Cau 14. Cho hinh chép t& gidc déu c6 canh day bang a, canh bén hop véi ddy mot goc60° . Tinh
thé tich hinh chodp.
2 3 3 3
2’ o p. 22 C. 2 p. 23

6 12 12 12

A.

D€ s& hiru file word bai giang va lori giai FULL HD vui long lién hé. Thay Cw. SPT: 1234332133
Page 25



Tai liéu giang day Hoc ky 1 16p 12

Dang 5. Ti 1¢ thé tich

CO SO LY THUYET
Viéc tinh thé tich cia mot khdi chop thwong hoc sinh giai bi nhiéu sai sot, Tuy nhién trong cac dé
thi lai yéu cau hoc sinh tinh thé tich cia mot khoi chop “nho” ctia khéi chdp da cho. Khi d6 hoc

sinh c6 thé thue hién cac cach sau:

e Cachl:
o Xac dinh da giac day;
o Xac dinh duong cao (phai chting minh dudng cao vudng géi v6i mit phang
day);
o Tinh thé tich khoi chop theo cong thic.
e Cach2:

o Xac dinh da giac day;

o Tinh cac ty sd d¢ dai cua duong cao (néu cung da giac day) hodc dién tich
ddy (néu cung duong cao) ctia khdi chdp “nho” va khdi chop da cho va két
luan thé tich khdi can tim bang k Ian thé tich khdi da cho.

e Cach 3: Dung ty s0 thé tich (Chi ap dung cho khdi chop (ti dién))

Hai khdi chép S.MNK va S.ABC c6
chung dinh S va goc ¢ dinh S.

Ta co:
Vous _SM SN SK
V. SA 'SB 'SC

S.ABC

Céu 1. Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC vudng can & B, AC=a+/2, SA vudng géc véi ddy
ABC, SA=a. Goi G la trong tdm tam giac SBC, mit phing (OL) qua AG va song song véi BC cat
SC, SB Ian luot tai M, N. Tinh thé tich ctia khdi chép S.AMN

A2 B. & c 22 p. 23
27 27 27 27

Cau 2. Cho tam gidc ABC vudng can & A va AB=a . Trén duong thang qua C va vudng géc véi

mit phing (ABC) 1ay diém D sao cho CD=a. Mit phang qua C vudng goc véi BD, cat BD tai F va
cit AD tai E. Tinh thé tich kh&i tit dién CDEF.
3 3 3 3
2’3 B. 2 c.L p. 23
12 36 12 36
Cau 3. Cho khéi chép t giac déu S.ABCD. Mot mét phang (a) qua A, B va trung diém M ctia SC .

A.

Tinh i s8 thé tich ctia hai phan kh&i chép bi phan chia béi mét phang do.

Al B. 2 c.2 D. >
3 8 5 8
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Cau 4. Cho hinh chép t¢ giac déu S.ABCD, day la hinh vudng canh a, canh bén tao véi ddy goc
60° . Goi M la trung diém SC. Mt phang di qua AM va song song véi BD, cat SB tai E va cat SD
tai F. Tinh thé tich kh&i chép S.AEMF
A 2B p. 26 c 2o p. 26

12 6 9 18
Céu 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng géc ddy, SA=a\2 .
Goi B’, D’ 1a hinh chiéu ctia A lan luot 1én SB, SD. Mt phang (AB'D’) cat SC tai C'. Tinh thé tich
khoi chép S.AB'C'D’
A 202 p.22 V3 c 22 p. 23

9 9 9 9

Ciu 6. Cho khdi chép SABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi B’, C’ Tan luot 1a trung diém
ctia SB va SD. Mit phang AB'D’cit SC tai C’.Tinh i s& thé tich ctia hai khéi chép SAB'C'D’ va
SABCD.

A. 1 B.l C. 1 D.
2 4 6

|

Cau 7. Cho khdi chép SABCD c¢6 ddy 1a hinh vuong canh a, SA vudng géc véi mit phang day va
SA =2a. Goi B, D’lan luot 1a hinh chiéu ctia A 1én SB va SD. Mit phang (AB’'D’) cét SC tai C’. Tinh

VSAB’C’D’
a3
g B~ c. D. ¢
45 45 45 45

Cau 8. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=a, SC=2a, ASB=BSC =60°, ASC =90°. Thé tich
ctia khdi chép S.ABC bang V
22 23 22 22
B. C. D.
3 6 6 9
Cau 9. Cho hinh chop t& giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng ABCD canh a, goc gitta médt bén

A.

va mit phang ddy 1a & thoa man cos aZ%. Mit phang (P ) qua AC va vuodng goc véi mat phang

(SAD) chia khdi chop S.ABCD thanh hai khdi da dién. Ti 1€ thé tich hai khoi da dién la:

A B.~ cl D. 1

9 3 5 7
Cau 10. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a. Goi G 1a trong tam tam gidc
ABC, géc gitta SG va mat phang (SBC ) 1a 30°. Mt phang (P ) chtta BC va vudng goc voi SA chia
khoi chép S.ABC thanh hai phan. Ti s0 thé tich hai phan la:

1 1 6

A — B. — C. = D.g
6 7 7 3
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VAN PF 2. THE TiCH KHOI LANG TRU
1. Pinh nghia: Cho hai mat song song (o) va (a'). Trén (o) ta ldy da giac 16 AA,..A_, qua cac

dinh nay ta dung cac duong thang song song cat (') tai A'l’A'Z""’A;l .

Hinh bao gom hai da giac A/A,...A A", A',..A' va cac hinh binh hanh A1A2A'2A'1,... Puoc
goi la hinh lang tru. Ki higu la: A|/A,.. A A" A", . A" .

Nhan xét:

Cac mat bén ctia hinh léng tru bang nhau va song song véi nhau
Cac mat bén la cac hinh binh hanh
Hai day hinh lang tru 1a hai da giac bang nhau

2. Hinh ling tru déng - hinh lang tru déu, hinh hdp chir nhit va hinh 1ap phwong

a) Hinh lang tru dtng: 1a hinh lang tru c¢6 canh bén vudng gdc voi ddy. Do dai canh bén dwoc
goi la chiéu cao cua hinh lang tru. Liuc d6 cac mat bén caa hinh lang tru ding 1a cac hinh
chir nhat

b) Hinh ling tru déu: 1a hinh lang tru ding cd day la da gidc déu. Cac mat bén cta lang tru
déu la cac hinh chir nhéat b.%mg nhau. Vi du: hinh lang tru tam giac déu, t& gidc déu... thi ta
hiéu la hinh ldng tru déu

¢) Hinh hép : La hinh lang tru c6 ddy la hinh binh hanh

d) Hinh h¢p ding: Ia hinh lang tru diing c6 day la hinh binh hanh

e) Hinh hop chit nhat: la hinh hop ding c6 day la hinh chit nhat

f) Hinh lidng tru ding c6 day la hinh vudng va cac mat bén déu la hinh vudng duoc goi la
hinh 1ip phuong (hay hinh chit nhat c6 ba kich thudc bang nhau dwoc goi 1a hinh lap
phuong)

Nhan xét:

e Hinh hop chit nhat = hinh lang tru ding (Co6 tat ca cac mat la hinh chit nhat

e Hinh lap phwong = hinh lang tru déu (tt ca cic canh bang nhau)

e Hinh hop dttng=> hinh lang tru ding (mdt bén la hinh chit nhat, mat day la hinh
binh hanh)

3. Thé tich khai lang tru:

V =B.h: Vi B la dién tich day va h 1a chiéu cao

4. So sanh khéi lang tru dirng va khdi ling tru déu:
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DINH NGHIA: TINH CHAT
e Hinh ldng tru ding la hinh e (Cac mat bén hinh ldng tru
lang tru c6 canh bén vuong dting la hinh chit nhat
goc voi mat day e (Cdac mat bén hinh lang tru

dting vudng goc voi mat day

e Chiéu cao la canh bén

¢ Hinh lang tru déu la hinh e (Cac mat bén cua hinh lang
lang tru dung c6 day la da tru déu la cac hinh chi nhat
giac déu bang nhau

e Chiéu cao la canh bén

Dang 1. Khdi ling tru ding

Céau 1. Cho hinh lang tru dung ABCA'B'C’ ¢6 thé tich la V. B c
Trong cac khoi chép dudi day, khoi chop cé the tich 3 la: A
A. AA'B'C' B. C'.ABC AN
C. A'BCC'B’ D. LABB'A’ g
BN\ |/ T~ c
A

Cau 2. Cho hinh hop ding c6 cac canh AB=3a;AD =2a;AA"'=2a
nhw hinh vé. Thé tich cua khoi A’ . ACD’ la:

A. 2’ B. 2a°
C. 3a° D. 6a’
Cau 3. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" c6 AC = «Ea,BC —a,ACB=150, duong thang B'C

. . 1 . - 5
tao véi mat phang (ABB'A') mot goc athoa man sino = 1 Theé tich khoi lang tru ABC.A’B'C’ la:

3 3 3 3
A2 105 B. 2 105 c @ 339 D. 2 V339
28 14 14 28
Cau 4. Khdi 1ap phuong cé dd dai duong chéo bang d thi thé tich ctia khéi 1ap phureong la:
A V=d?; B. \3d3 ; C. 3d%; RENE
D. V= 9

Cau 5. Cho lang tru ding ABC.A’'B'C’ c6 day la tam giac can, AB=AC=a, BAC =120°. Mt
phang (AB'C') tao véi mat day goc 60" . Tinh thé tich lang tru ABC.A'B'C'.

3
A B B. 2a’; c. L. D. £a3-
3 8 8 9 8 9

Cau 6. Cho lang tru diang ABC.A’'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc can tai A, BC=a, AA'=a+2 va

cosBA'C = % . Tinh thé tich hinh lang tru ABC.A'B'C".
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3 3 3 3
2’6 1?..2“/5 C.32“/g D.3‘a\j5
4 4 4 4

Cau 7. Cho hinh ling tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a,

V242
BAD = 450, AA'= %. Thé tich cua khdi lang tru ABCD.A’B'C'D’ la

A N2 -1 5 2y\2 -1 - 23J\2 -1 b a* Y2 -1
242 g ! )

Cau 8. Cho ling tru dung ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B. Biét

AB =3cm, BC' =3+2cm . Thé tich khdi ling tru da cho 1a

3
A. 27 (cm ) B. 2?7 (cm3) C. 24_7 (cm3) D. % (cmS)

Cau 9. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 AB=a, BC=b, AA'=c. Goi M va N theo th
tw 1a trung di€ém cua A’B’ va B'C’. Tinh ti s gitta thé tich khoi chop D’.DMN va thé tich khéi hop
cht nhat ABCD.A'B'C'D’
AL B. - c 1t D. -

2 5 8 4
Cau 10. Cho hinh lang tru dung ABCA'B'C/, c6 ddy ABC la tam gidc can tai A,
AB=AC=a, BAC=a. Goi M la trung diém ctia AA’, tam giac C’'MB vudng. Thé tich ctua khoi
lang tru ABC.A’B’C’ la

A.

A. a’sina/cosa B. a’cosa/sina
C. a’cotasina D. a’ tana./cos o
Cau 11. Cho hinh lang tru duing ABCA'B'C’ c6 day la tam gidc vudng tai B,
AB=a, BC=2a, AA'=3a. Mit phang (oc) qua A vuong goc véi CA’ Tan luot cit cac doan thang
CC’ va BB’ tai M va N. Dién tich tam giac AMN la
a?\14 a\14 a\14 a\14

6 3 7

B. D.
9

Cau 12. Cho hinh hgp chit nhat ABCD.A’'B'C'D’, AB=a, AD= a«/g , khoang cach tir A dén mat

A.

phang (A’BD) bang % . Thé tich kh&i hop ABCD.A'B'C'D’ 1a

a3x/5 B 3a3«/6 C 3a3x/5 D 3a3«/5
8 2 4 "8

Cau 13. Cho lang tru ding ABC.A’B’'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A va AB=a, AC= axﬁ ,

A.

mit phing (A’BC) tao v6i ddy mot goe 30° . Thé tich ctia khdi ling tru ABC.A'B'C’ 1a

a3\/§ 2a3x/§ 3a3«/5 3a3\/5

B. C. D.
4 3 7 7

Cau 14. Cho lang tru diing tam giac déu ABC.A’B’C’, c6 canh day bang a, duong chéo BC’ ctia mat

bén (BCC'B’) tao v6i mit phang (ABB’A’) mot goc 30° . Thé tich khéi lang tru ABC.A’B’C’ theo a.
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3 3 3 3
2’6 B.a”/g C.a\/g D.E“’lg
3 8 6 4

A.

Cau 15. Day cuaa lang tru ding tam giac ABC.A'B'C' la tam gidc ABC vuong can tai A ¢6 canh
BC =a+2 va biét A'B=3a. Tinh thé tich khoi lang tru

A. a3«ﬁ a3\/g a3\/g a3\/g

B. C. D.
8 6 4

Ciu 16. Day cua lang tru ding tam giac ABC.A'B'C' 1a tam giac déu canh a=4 va biét dién
tich tam gidc A'BC bang 8. Tinh thé tich khdi lang tru.

A. 8 ﬁ c. 83 D. 3
3

B.

Cau 17. Cho lang tru ding tam giac ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B véi
BA =BC=a ,biét A'B hop véi ddy ABC mot goc 60°. Tinh thé tich lang tru.

a’ \/§ a3\/§ C. 2a3\/§ D. a3\/§

B.
4 2

Cau 18. Cho lang tru ding tam gidc ABC.A'B'C' c6 ddy ABC la tam giac vuong tai A voi
AC=a, ACB=60", biét BC' hop véi (AA'C'C) mét goc 30° . Thé tich ling tru 1a

A. 3a3\/§ B. 2a3\/5 C. a3\/§ D. a3\/6

A.

Cau 19. Cho lang tru ding tam gidc ABC.A'B'C' c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B vdi
BA=BC=a biét (A'BC) hop véi déy (ABC) mot goc 60° . Tinh thé tich ling tru.

3a3 \/5 a’ \/§ al \/5 a’
5 B. 5 C. 3 D. ?

Cau 20. DAy cua lang tru dang tam gidc ABC.A'B'C' la tam gidc déu canh X . Mat (A’BC) tao

A.

véi ddy mot goc 30° va dién tich tam gidc A'BCbang 8. Tinh thé tich khdi lang tru

X3\/§ B. 3x3\ﬁ C. X3\/§ D i

3 3
Cau 21. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c6 ddy ABC la tam gidc vudong, AB=BC=a, canh bén
AA'=a+[2. Tinh theo a thé tich ctia khdi lang tru

A 2 g B. 2a° C. 223 D. 24223
)

Cau 22. Cho hinh hdp ding c6 day 1a hinh thoi canh a va ¢6 géc nhon bang 60° . Duong chéo 16n

A.

ctia ddy bang duong chéo nhé ctia lang tru. Tinh thé tich hinh hop .

3a3\/€ B a3«/6 c a3\/6 b 2a3\/€
2 -3 S22 -3
Cau 23. Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vuéng canh a va duong chéo BD'

cua lang tru hop véi day ABCD mot gdc 30°. Tinh tong dién tich ctia cac mat bén ctia lang tru .

A.
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az\/g B. a3\/6 C. az\/g D. 432\/8

A 3 4 3

Cau 24. Cho hinh hop ding ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a va BAD = 60° biét

AB' hop vo6i ddy (ABCD) mét goc 300. Tinh thé tich ctia hinh hop

A. 32° . a’ c 3a° D.a
. Z . 7

Cau 25. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AA' = 2a ; mit phang (A'BC) hop véi day

(ABCD) mét goc 60° va A'C hop voi day (ABCD) mét goc 300 . Tinh thé tich khoi hop chir nhat.

16232 16232 16232 16232
, — B. — cC. —— D.————
NG 9 3 8

Cau 26. Cho lang tru diang ABC.A/B/C/ ¢6 day ABC la tam gidc vudng tai B, AB=a, AC=a \/5 , canh
A/B = 2a. Tinh thé tich khéi lang tru ‘

3a3\/g a3\/g a3\/g 2a3\/g

B. C. D.
2 4 2 2

Cau 27. Cho lang tru diang ABC.A/B/C/ c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, AB=a, BC = a\/E ,
mat bén (A/BC) hop véi mat day (ABC) mot goc 30°. Tinh thé tich khai lang tru.

a*\6 a*\J6 a*\6 2’6
B. C. D.
9 4 3 6

Cau 28. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a3, AD=a, AA’=a Ol giao
diém ctia AC va BD. Tinh thé tich khoi OBB'C'.

3

A

A.

A.

3 3 3 3
a N2 g 22 c B2 p, ©N2
9 4 3 12
Cau 29. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’c6 canh bang a. Tinh thé tich khéi t dién ACB'D’.
3 3 3 3
A = B. — c = D. =
2 6 3 4

Cau 30. Cho hinh lang tru ding tam gidc c6 cac canh bang a. E 1a trung diém canh AC, mp(A’B’E)
cat BC tai F. Tinh thé tich kh6i CA’B'FE

23 a3 a\3 >3
15

B. C. D.

J5 4 16

A.
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Dang 2. Khdi ling tru déu

Cau 1. Cho khéi lang tru tam gidc déu ABC.A’B’C’. Mt phang (A’BC) chia khéi lang tru thanh hai
phan. Ti s6 thé tich ctia hai phan d6 bang:
A. l; B. l; C. l; D. i
2 3 4 5
Cau 2. Cho khéi lang tru tam gidc déu ABC.A’B’'C’. Goi M la trung diém canh AA’. Mat phang
(MBC) chia kh&i lang tru thanh hai phan. Ti s6 thé tich cua hai phan d6 bang:
A. —; B. l; C. l; D. é
3 5 6 5
A . “ S . (o1 N 3 a\/g
Cau 3. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ ¢6 canh ddy bang a va chiéu cao bang —
Thé tich khoi ti dién ACA’B’ la
3 3 3 3
2
a \F B. 2 \E c L D. 2 ﬁ
8 4 8 2
Cau 4. Cho khéi lang tru t gidc déu ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 khoang cach giita hai duong thang AB va
A’D bing 2 va d6 dai dudng chéo ctia mt bén bing 5. Vé AK L A'D (KeA'D). Liic d6 d6 dai |
AK la
A1 B.2 C.3 D. 4
Cau 5. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B'C’ c6 canh d4y bang a. Mt phang (ABC’) hop véi
méat phang (BCC'B’) mot géc o. Dién tich xung quanh ctia khdi lang tru 1a

S\ﬁaz 322 3\/§a2 \/gaz

B. ————

A ——m— C. ——— D. ——

Vtan? o +3 tan® o +3 Jtan? 0.3 Jtan® 0.3
Cau 6. Cho lang tru t giac déu ABCD.A'B'C'D'cé canh bén bang 4a va duong chéo 5a. Tinh
thé tich khoi lang tru nay

A. 8a° B. 9a° C. 18a° D. 21a°

A.

day a va mit phang (BDC') hop véi day (ABCD) mot goc 60°. Tinh thé tich khdi hop chir nhat.

6 NG Y RN
2 "4 3 T 12
Cau 8. Cho hinh lang tru t& gidc déu ABCD.A’B'C'D’ ¢6 chiéu cao bang h va géc ctia hai duong
chéo ctia hai mat bén ké nhau phat xuat tir mot dinh 1a o.. Tinh thé tich cua lang tru theoh va o la
h(1+sina) . h?(1-sina) c h?(1-cosa) b h?(1+ cosa)

sin o ' sina ' cosa ' cosa
Cau 9. Tinh thé tich lang tru déu ABC.A’B’C’ biét (ABC’) hop voi ddy goc 60° va dién tich tam giac
ABC' bing /322

¥

A 33 B
4

A.

A.

.—3 6a3
8

36
—a
4

(O
2

C. D

Dang 3. Khdi ling tru xién
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Cau 1. Goi V la thé tich kh6i hop ABCD.A'B’'C’'D’ va V, la thé tich ctia khéi t dién c6 cuing day va
chiéu cao véi khoi hop. Hé thirc nao sau day la dung:
A. V=6V,; B. V=5V, ; C. V=4V, ; D. V=3V,

Ciu 2. Cho khoi lang tru tam gidc ABC.A'B'C' ¢6 thé tich V. Trén day A'B'C' 1dy diém M bat
ky. Thé tich khéi chép M.ABC tinh theo V bing

A-X} B.2—V; C.X; D,3—V
2 3 3 4

Cau 3. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’, day ABC ¢c6 AC = a\E ,BC=3a, ACB=30". Canh bén hop
v6i mit phing day goc 60° va mit phing (A'BC) vudng goc véi mat phang (ABC) . biém H
trén canh BC sao cho HC=3BH va mit phing (A'AH) vudng goéc voi mit phang (ABC). The
tich khoi lang tru ABC.A’B'C’ la

3a° 9a° 9a° 3y/3a°
4

A. B. — C. D.

4 4 2
Ciu 4. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, AABC déu c6 canh béng a, AA'=a va dinh A’ cdch déu A,
B, C. Goi M 1a trung diém ctia canh BC. Thé tich khoi lang tru ABC.A’B'C’ 1a

a3\/5 a3ﬁ a3ﬁ «/Ea?’

B. C. D.
2 4 8 3

Cau 5. Cho hinh ldng tru ABC.A’B’C’ c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB=a, ACB= 30° M

A.

1a trung diém canh AC. Géc giita canh bén va mit ddy cua lang tru bing 60°. Hinh chiéu vudéng
gbc ctia dinh A’ 1én mit phang (ABC) la trung diém H ctia BM. Thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C’

la
3a3x/§ B a3x/§ C. 3a3\/§ D. a3\/§
a\10
2

- 4
vudng géc ctia C’ 1én mit phang (ABC) 1a trung diém ctia canh BC. Tinh thé tich khéi lang tru
ABC.A’B'C’ theo a va tinh s8 do gdc gitta hai mit phang (ABC) va (ACC'A’).
a3\/§ B 333 C 3a3\/§ D. a3\/§
4 4 T4
Cau 7. Cho hinh lang tru ABCD.A’B'C’'D’ c6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang a. Hinh chiéu
vudng goc ctia diém A’ trén mat phang ABCD la trung diém I ctia canh AB. Biét A’C tao véi mat

A.

Cau 6. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 AB=2a, AC=a, AA'= , BAC=120". Hinh chiéu

A.

. 2
phang ddy mot goc o véi tana, = T . Thé tich kh6i chop A”.ICD la
5

3 3 3 3
2 B.a\E C.a\E p. L
6 6 3 3

Ciu 8. Cho khdi lang tru tam giac ABC.A’B'C’ ma mdt bén ABB’A’ ¢6 dién tich b??mg 4. Khoang
cach gitta canh CC’ va mat (ABB’A’) bang 7. Thé tich khdi lang tru 1a

A.
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A.10 B. 12 C.14 D. 16

f 7
Cau 9. Cho lang tru ABC.A’'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canha, va A'A=A'B=A'C=a o

. Thé tich khoi lang tru ABC.A’B’C’ theo a la

3 3 3 3
13.2”/5 C.Sa«/?j D.a\/?_’

AL
8 8 8 4

Cau 10. Cho lang tru ABC.A’'B'C’ c6 day ABC la tam gidc can AB=AC=a, BAC= 120° va AB’
vudng goc véi day (A'B'C’). Mt phang (AA’C’) tao v6i mat phang (ABC) mot goc 30°. Thé tich
khoi lang tru ABC.A'B'C’ la

aS\E 8a’> a3\E a3\E

B. — C. D.
3 3 8 2

Cau 11. Cho ling try ABC.A'B'C’ c6 déy ABC la tam giac can tai A, AB=AC=a, BAC=120°,
hinh chiéu ctia A’ 1én m4t phang (ABC) trung vdi trong tam tam giac ABC, canh bén AA'=2a.

A.

Thé tich cta khoi lang tru la

3 3 3 3
303 B, 2%~ c L D.a\E
4 4 4 4

Cau 12. Cho hinh ladng tru tam giadc ABC.A’'B'C’ ¢6 BB'=a, goc gitta duong thang BB’ va mit

A.

phéng (ABC) biang 60°, tam giac ABC vudng tai C va BAC =60". Hinh chiéu vudng géc cua
diém B’ 1én mit phang (ABC) tring véi trong tim ctia tam gidc ABC. Thé tich khéi tiz dién A”.ABC
la

3 9a’ o X 9a’

© 208 © 208 108 108
Cau 13. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ c6 day la tam gidc déu canh a, canh bén bang axﬁ va hinh
chiéu ctia A’ 1én mit phang (ABC) tring véi trung diém ctia BC. Tinh thé tich ctia khéi lang tru do.
3 3 3 3
AL g 03 ¢ 2B D. =
8 8 8 8

Ciu 14. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 d¢ dai tat ca cac canh b.%mg a va hinh chiéu ctia dinh C
trén mdt phang (ABB’A’) 1a tam ctia hinh binh hanh ABB’A’. Tinh thé tich ctia khdi lang tru.

a’ a’\2 a2 a’

— B. C. D. —
4 2 4 2

A.

Ciu 15. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 céc canh bing a, BAD=60°, BAA'=90°,
DAA' =120°. Thé tich khéi hop 1a
3 3 3 3
AL B. L c. 2 2 D. 2 2
2 4 4 2
Cau 16. Cho hinh ldng tru ABC.A’B’C’ ¢6 day la tam gidc déu canh a. Hinh chi€u vudng goc ctia A’

1én mat phang (ABC) trung véi tam O ctia duong tron ngoai tiép tam gidc ABC. Cho BAA'= 45°.
Thé tich cua khéi lang tru da cho 1a
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3 3 3 3
2’\2 B.a\ﬁ cL p.L
4 8 8 4

Ciu 18. Cho lang tru xién tam giac ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc déu canh a , biét canh bén

A.

la a\/§ va hop véi day ABC mot goc 60° . Tinh thé tich lang tru.

3233 B a3\3 c 3a3 b a’
8 8 8 8
Ciu 19. Cho lang tru xién tam gidc ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh a . Hinh chiéu cta
A' xudng (ABC) la tam O duwong tron ngoai ti€p tam gidc ABC bi€t AA' hop véi day ABC mdot goc
60 . Tinh thé tich khoi lang tru
G X NG N
3 T4 -8 )

Céu 20. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢ déy la hinh chit nhat véi AB=1/3, AD =+/7. Hai mit
bén (ABB’A’) va (ADD’A’) lan lwgt tao voi day nhing goc 45° va 60°. Tinh thé tich khéi hop néu
biét canh bén bang 1.

A.3 B. 2 C. 4 D. 8

A.

A.

Cau 22. Cho lang tru ABC.A/B/C/ ¢6 day ABC la tam giac déu canh 2a+/3 , hinh chiéu vuong goc
cua A’ lIén mat phéng (ABC) trung voi trong tam cua tam giac ABC, canh A’A hop véi mat day
(ABC) mot goc 30°. Tinh thé tich khoi lang tru.

A. 62° B. 8a° C. 42° D. 2a°
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§O LUYEN TOC PO KET THUC CHUONG I
Cau 1: S8 mat phang d6i xting cta hinh 1ap phuong la:

A. 3. B. 6. C.9. D. 12.
Cau 2: S8 mat phang ddi xting ctia hinh hop chir nhat ma khdng cé mat nao 1a hinh vuong la:
A. 3. B. 6. C.9. D. 12.

Cau 3:  Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, ABC=60°, SA = IZx/g va
SA vubng goc véi mit phang (ABCD). Thé tich V' ctia khdi chép S.ABCD la:

3 3 3
A.V:%. B.V:%. C.V=a3. D.V:a;/g.

Cau 4:  Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA =2a va SA vudng goc
voi mat phr?mg (ABC ) Goi M, N lan luwgt la hinh chiéu vuong goc cia A 1én SB,SC. Thé'tich V

ctia kh&i chép A.BCNM bang:
3 3 3 3
S PN N
50 50 75 25
Cau 5:  Cho hinh chop S.ABC co tét ca cac mat bén tao voi ddy goc a, hinh chiéu vudng goc
cua dinh S lén (ABC ) thuéc mién trong cua tam giac ABC. Biét AB=3a, BC=4a, AC=5a.
Tinh thé tich V' cta khéi chép S.ABC.
A V=2dtana. B.V=2a’cosa. C.V=6a’tana. D.V=6acota.

2

A V=

Cau 6: Cho hinh chép tam gidc déu cé dién tich ddy bang , gbc gitta canh bén va mat

phang day bang 45°. Tinh thé tich V' cta khdi chop.

3 3 3 3

w3 B.V=2 cv==2. D.V:”\@.
4 4 12 12

Cau 7: Cho khoi da dién ABCDA'B'C'D'EF c¢6 AA',BB',CC',DD" déu bzing 18 va cung

vudng géc véi (ABCD). Tt gide ABCD la hinh chit nhat, AB=18,BC =25, EF song song va

A V=

bang B'C'; diém E thudc mit phing (ABB'A'), diém F thudc mat phang (CDD'C'), khoang
cach tir F dén (ABCD) bang 27. Tinh thé tich V ctia khéi da dién ABCDA'B'C'D'EF.

A. V' =12150 (dvtt). B. V =9450 (dvtt).

C. V =10125 (dvtt). D. V =11125 (dvtt).
Cau 8: Cho hinh lang tru dang ABC.A'B'C' c¢6 ddy ABC la tam giac vudng can tai A, mat
bén BCC'B' la hinh vudéng canh 2a. Tinh thé tich V cua khéi lang tru ABC.A'B'C".
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3
A V=d, B. V=a\2. C.V:%. D. V=24,

Cau 9: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' ¢6 day la tam giac ABC déu canh 2a, biét thé tich
khéi lang tru ABC.A'B'C' bang a’. Tinh khoang cach & giita hai duong thang AB va B'C'

4

Sy B.h=—m. C. h=a. D. h=ay3.

V3 V3

Cau 10: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AB=a, canh bén SA
vuong goc voi mat ddy, SA =a. Tinh thé tich V' ctia khdi chép S.ABC.

a’ a’

A.sz. B.V=L_ C.V=6s. D.V=aJ6

%

Cau 11: Cho mot khdi lang tru c6 thé tich la a3x/§ , day la tam giac déu canh a. Tinh chiéu cao h
cua khoi lang tru.

A. h=4a. B. h=3a. C. h=2a. D. h=a.
Cau 12: Cho hinh hop diing ABCD.A'B'C'D" ¢ day la hinh vuéng canh a, biét AC' tao voi
mit bén (BCC'B') mot gée 30°. Tinh thé tich V' ctia khdi hop ABCD.A'B'C'D".

2

A. V=24, B. V=a\2. C.V:a37. D. V=22,

A h=

Cau 13: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudéng canh a, tam gidc SAB can tai S

LY v 2 A . fe oy 2 ‘ v a’ x/g
va nam trong mat phang vuong goc véi mat phang day, biét V,, ., =

T. Tinh dd dai canh SA.
A SA=a. B. SA:g. C. &4:@. D. SA=a/3.

Cau 14: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh 4, ABC =60°. Hinh
chiéu vudng goéc cia A' trén (ABCD) trung voi giao diém cia AC va BD. Biét AA'=a, tinh
thé tich caa khoi da dién ABCDA'B'.
3 3 3 3
AL B. 20| c L. D. L.

4 8 4 8
Cau 15: Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot la trung
diém ctia c4c canh SA, SB. Mit phing (CDMN ) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phan. Tinh ti
s0 thé tich cua hai phan nay.
A2 B.Z. o D2,

3 5 5 8

Cau 16: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 thé tich bang V. Goi E, F lan luot la trung diém

Vv :
cua DD', CC'.Khi d6, ti s6 —£422- bang:
BCDEF
AT, B2, c 1 D. .
3 2 3
Cau 17: Cho hinh ldng tru c6 day la tam giac déu canh a, canh bén bang 2a va tao véi day goc

30° . Thé tich ctia khéi lang tru d6 bang:
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a’ 23 23 3a°

A —. B. C. : D. —.
2 4 12 4
Cau 18: Cho khdi chdp c6 thé tich V =30 cm® va dién tich ddy S=5 cm”. Chiéu cao h ctia khéi
chép d6 la:
A. h=18 cm. B. h=6 cm. C. h=2cm. D. h=12 cm.

Cau 19: Cho hinh chép S.ABC. Trén cac canh SA,SB,SC Tan luot 1dy ba diém sao cho
SA=2SA', SB=3SB', SC=4S5C"'. Goi V' va V lan luot la thé tich ctia khoi chop S.A'B'C' va

S.ABC.Khi d¢, ti s8 Vl bang:

A 12, B. 24. C.i. D.i.
24 12
Cau 20: Nguoi ta can xay mot hd nwdc dang khéi hinh hop chit nhat khong nap cé thé tich bang
5—20 m’, day ho 1a hinh chir nhat c6 chiéu dai gdp ddi chiéu rong. Gia thué nhan cong xay ho la
500000 vnd / m” . Nguoi ta da thiét k& ho véi kich thude hop ly d€ chi phi bo ra thué nhan cong 1a
thap nhat, tinh chi phi do.
A. 74 triéu dong. B. 75 triéu dong. C. 76 trieudong.  D.77 triéu dong.
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CHUONG 2. MAT NON, MAT TRU VA MAT CAU

BAI 1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY
A.KIEN THUC GIAO KHOA CAN NAM
I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY
Trong khong gian cho mat phang (P) chita duong thang A va mot
duong cong (C) Khi quay mat phang (P) quay truc A mdt géc 360°
thi mbi diém rén M trén (C) vach ra mot duong tron tam O thudc A
va nam trén mat phang vudng géc véi A. Nhu vay khi quay mat
phang (P) quanh duong thing A thi duong (C) tao nén mot hinh

dwoc goi la mat tron xoay.

(C) duoc goi la duong sinh ctia mt tron xoay, duong thing A duoc
goi la truc ctia mat tron xoay.

IL. MAT NON TRON XOAY

1. Pinh nghia

Trong mat phang (P) cho hai duong hang d va A cat nhau tai O va tao

thanh géc p véi 0° <p<90° . Khi quay mit phing (P) xung quanh A
thi duwong théng d sinh ra mot mat tron xoay duogc goi la mdt non tron
xoay dinh O. Nguoi ta thuwong goi mat non tron xoay la mat non.
Puong thang A goi la truc, duong thang d goi dwong sinh va goc 2p

goi la gdc cua dinh ctia mdt non.

2. Hinh nén tron xoay va khéi nén tron xoay
a) Cho AOIM vuong tai I quay
quanh canh géc vudng OI thi
duong gap khuc OIM tao thanh
mot hinh, goi la hinh nén tron
xoay (goi tat 1a hinh nén) (hinh
2).

Puong thang OI goi la truc, O la
dinh, OI goi la dwong cao va OM
goi la duong sinh cuia hinh non.
Hinh tron tam I, ban kinh r = IM
la mat day caa hinh non.

b) Khdi noén tron xoay la phan khong gian dwoc gidi han boi mét hinh nén ké ca hinh nén do.
Nguoi ta con goi tat 1a khdi nén tron xoay 1a khdi nén.

Nhiing diém khong thudc khéi nén dwgc goi la diém ngoai khdi nén, nhing diém thudc khoi non
nhung khong thudc hinh nén ting véi khoi ndn dy duoc goi la di€ém trong ctia khoi non.

3. Cong thirc dién tich va thé tich caa hinh nén

Cho hinh nén c6 chiéu cao la h, ban kinh day r va duwong sinh 1a ¢ thi cé:

Dién tich xung quanh: Sxq=mnrl

2
Dién tich day (hinh tron): Sq =T
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Dién tich toan phan hinh tron: S=S, + Sxq

V= 1 mr h
Thé tich khoi nén:
4. Tinh chat {kién thirc b6 sung SGK)
Néu cat mat nén tron xoay béi mat phang di qua dinh thi cé cac truong hop sau xay ra:
Mt phang cat mat nén theo 2 duong sinh—Thiét dién 1a tam gidc can.
Mt phang tiép xtic véi mat nén theo mot duwong sinh. Trong trieong hop nay, nguoi ta goi d6 la
mat phang tiép dién ctia mat nén.
Néu cit mit nén tron xoay boi mat phang khong di qua dinh thi ¢ cac treong hop sau xay ra:
+ Néu mat phing cat vuéng goc véi truc hinh nén—giao tuyén la mot duong tron.
+ Néu mat phing cat song song véi 2 duong sinh hinh nén—giao tuyén la 2 nhanh ctia 1 hypebol.
+ Néu mat phing cat song song véi 1 duong sinh hinh nén—giao tuyén la 1 duwong parabol.
III. MAT TRU TRON XOAY
1. Dinh nghia
DPinh nghia 1: Mit tru 1a hinh tron xoay sinh béi duwong thang 1 khi xoay
quanh duong thing A song song va cach 1 mot khoang R. Ltic 46, A dugc
goi la truc, R goi la ban kinh, 1 goi la dwong sinh.
Pinh nghia 2: Mat tru la tdp hop tat ca nhing diém cach duong
thang A & dinh mot khoang R khong ddi.

Duong théng A duoc goi la truc cia mat try, R dwoc goi la ban kkinhs cua

mat tru.
2. Hinh tru

Hinh tru la hinh giéi ban bdi madt tru va hai duwong tron bé“mg nhau, la R 2

N
»

giao tuyén cua mat tru va 2 mat phéng vudng goc voi truc. \f" i
Hinh tru la hinh tron xoay khi sinh béi bon canh ctia hinh mét hinh chi r
nhat khi quay xung quanh mgt duong trung binh ctia hinh chit nhat do. E

Dién tich xung quanh ctia hinh tru: Sxq =27.R.1 — . ------ o

Dién tich toan phan hinh tru: Sy = 2.R.I+2m.R? e Ej
3. Khéi tru A——
Khéi tru 1a hinh tru cung véi phan bén trong cua hinh tru do.

Thé tich khéi tru tron xoay cé ban kinh R va dwong cao h 1a: V=nR*.h .

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN TRAC NGHIEM

VAN PE 1. MAT NON, HINH NON VA KHOI NON

Cau 1. Goi LR, h lan luot la d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh nén. D:fmg

thitc nao sau day ludn dung

A. I’=h’+R? 1 1 1 C. RP=h*+1I° D.I>=hR
BT R

Cau 2. Goi 1,R,h Tan luwgt 1a d¢ dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy cua hinh nén (N). Dién

tich xung quanh S,; ctia hinh nén (N) 1a

A. S, =zRI B. S,,=7Rh C. S, =2zRI D. S, = 7R*h
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Cau 3. Goi |,h,R Tan luot 1a d6 dai duwong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh nén (N). Dién

tich toan phan Sy, ctia hinh nén (N) la
A. S, =mRl+7R? B. S, =27Rl+27R*

C. S, = 7zRI+27R? D. S, = zRh+ 7R’

Cau 4. Goi I,h,R Tan luot 1a d dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia khoi non (N). Thé
tich V cua khéi non (N) la

A.V=nRh B.V =1 zRh C.V =Rl D.V =1 2R?I
3 3
Cau 5. Cho hinh nén ¢6 ban kinh day la 44, chiéu cao 1a 3a. Dién tich xung quanh hinh nén la
A. 407a’ B. 207a’ C. 24ra’ D. 127a’
Cau 6. Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy la 34, chiéu cao 1a 4a. Thé tich cua hinh nén la
A. 127a’° B. 367a’ C. 157a’ D. 127a’
Cau 7. Cho hinh nén ¢6 ban kinh day la 44, chiéu cao 1a 3a. Dién tich toan phan hinh nén 1a
A. 387a’ B. 327a’ C. 36za’ D. 307za’

Cau 8. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va goc gitta mot canh bén va day
bing 60°, dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va d4y 1a hinh tron néi tiép tam gidc ABC la

A 137a’ B naz\/ﬁ C na’ D naZ\/E

12 BRY 12 N

Cau 9. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va goc giita mit bén va day bang

60°, dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va day 1a hinh tron néi tiép tam giac ABC la
2 2 2 2
za B. za C. za D. Srza
4 6 3 6
Cau 10. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a va goc gitta mat bén va day bang
60° . Thé tich khéi nén ndi tiép trong hinh chép 1a:
3 3 3 3
T B, . b, T
36 72 48 24
Cau 11. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va goc giita canh bén va day bang

A.

60°, dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S va ddy 14 hinh tron ngoai tiép hinh chdp la

A. 3ma’ B n;az C 2ma’ D. 2ma’
"3 T3

Cau 12. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Dién tich xung quanh
cta hinh nén ngoai ti€p hinh chép la
A. nazxﬁ Tcazxﬁ na’ naleg

B. C.— D.
4 2 2

Cau 13. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va chiéu cao bang 2a. Dién tich
xung quanh cta hinh nén dinh S va day la hinh tron ndi ti€p ABCD la

A ra> 17 ra’J15 c ra’ 17 ra* 17
8 6

B. D.
4 4
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Cau 14. Thiét dién qua truc cia mot hinh nén 1la mot tam giac vudng can c6 canh goc vuodng bang
a. Dién tich xung quanh ctia hinh nén la

ra’\2 B. 27a’ C ra’\2 D ra’\2
2 ) 3 ) 4

Cau 15. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc la mot tam gidc vudng can cd canh huyén 2a. Thé tich

A.

ctia khdi néon bé”mg
A 7z§l3 B. 27;613 C. za’ D. 2za’

Cau 16. Dién tich toan phan cta hinh nén ¢ khoang cach tir tim ctia ddy dén duong sinh bang

»\ﬁ va thiét dién qua truc la tam giac déu la

A. 67 B. 127 C. 18n D. 16n

Cau 17. Cho hinh nén c6 dwong sinh [, goc gitta dwong sinh va mit phing day 1a 30”. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén nay la

731 731 731 731

A. B. C. D.
4 2 8 6
CAu 18. Thé tich V ctia khi nén (N) c6 chiéu cao bang a va do dai duong sinh bang a5 1a
4 = 3 2
A.V=§7Z'a3 B.V =dra C.V=§ﬂ'a3 D.V=§7Z'a3

Ciu 19. Thiét dién qua truc cia mot hinh nén la mot tam giac vudng can c6 canh goc vuoéng bé“mg
a. Mot thiét dién qua dinh tao v6i day mot goc 60° . Dién tich cua thiét dién nay bang

a’\2 a’\2 C. 2a’ a’\2
B. D.
2 3 4

Cau 20. Hinh nén c6 dwong cao 20cm, ban kinh day 25c¢m. Mot mét phang (P) qua dinh ctia hinh

A.

non va c6 khoang cach dén tam la 12cm. Dién tich thiét dién tao béi (P) va hinh nén 1a
A. 450(cm*) B. 500(cm?) C. 600(cm*) D. 550(cm?)

Cau 21. Khdi nén (N) c6 chiéu cao bang 3a . Thiét dién song song va cach mit ddy mot doan bang
., 64
a, c6 dién tich bang ? 7a’ . Khi d6, thé tich ctia khdi nén (N) Ia

C. l16za’ 16 s

3
A. 48r7a D. ?ﬁa

25
B. —7a
3

Cau 22. Mot khéi nén c6 thé tich bang 47 va chiéu cao 1a 3. Ban kinh duong tron day cta hinh

noén la
A.2 4 D.1

B. % C -

3 3

Cau 23. Cho kh&i nén cé chu vi duong tron day la 677, chiéu cao bang J7 . Thé tich ctia khéi nén
la
A. 127 B. 977 C. 377 D. 367
Cau 24. Cho hinh noén c¢6 dién tich xung quanh 257, ban kinh dwong tron day béng 5. bo6 dai
duong sinh bang
A.5 B.1 C.3 5

D. -
2

D€ s& hiru file word bai giang va lori giai FULL HD vui long lién hé. Thay Cw. SPT: 1234332133
Page 44



Tai liéu giang day Hoc ky 1 16p 12

Cau 25. Thiét dién qua truc cua mot hinh nén 1a mét tam gidc vudng can c6 canh huyén bfing 2\/§ .
Thé tich cta khoi nén nay la

A. 37[«5 B. 72'«/5 C. 37 D. 37r\/§

Cau 26. Thiét dién qua truc caia mot hinh nén la mot tam giac vudng can c6 dién tich bf“mg 4 . Dién
tich xung quanh ctia hinh nén la

A. 87 B. 872 C.2m2 D. 472

Cau 27. Mot khdi ndn c6 thé tich bang 307, néu gitt nguyén chiéu cao va ting ban kinh khdi nén
d6 1én 2 Tan thi thé tich ctia khdi nén méi bang

A. 607 B. 1207 C. 407z D. 4807

Cau 28.

Cho hinh nén ¢6 ddy la dudng tron c6 duong kinh 10.
Mit phang vudng goc véi truc cat hinh nén theo giao
tuyén la mot duwong tron nhu hinh vé. Thé tich cua khoi
nén co chiéu cao bang 6 1a

A.87 B.24r
2007 D. 967
9
Cau 29.
Cho hinh nén (N) c6 ban kinh ddy bang 10, mat phiang vudng
gdc vdi truc ctia hinh nén cit hinh nén theo mot duwong tron cé
bén kinh bang 6, khoang cach gitta mat phang nay véi mit phang &‘\
chita ddy ctia hinh nén (N) 1a 5. Chiéu cao ctia hinh nén (N) 1a
A.12,5 B. 10
C.85 D.7

Cau 30. Cho hinh nén c6 dwong sinh bang a va goc & dinh bang 60° . Dién tich xung quanh ctia
hinh noén la

na’ 3na’ 5ma’ na’

A — B. C. D. —
2 2 2 3

Ciu 31. Cho hinh nén c6 chiéu cao h va duong sinh hop véi truc mot goc 45° Dién tich xung
quanh ctia hinh nén la:

A 21th? B. \Eﬁhz C \/Enhz D 31th?
° 3 . 4 . 3

Cau 32. Cho hinh chép luc gidc déu S.ABCDEF c6 canh bén bang 2a va tao véi ddy mot goc 60°.

Dién tich xung quanh ctia hinh nén ngoai ti€p hinh chép la
A. 2ma’. B. 4ma’. C. 6ma’. D. ma’.

Cau 33. Cho hinh chép luc gidc déu S.ABCDEF c6 canh bén bang 2a va tao véi ddy mot goc 60°.
Dién tich xung quanh ctia hinh nén ngoai ti€p hinh chép la
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2 2 2 2
A. 3ma g, V3™ c. p. T
2 4 4 2

Cau 34. Cho hinh lap phwong ABCD.A’B’C’D’ canh a. Hay tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén
c6 dinh la tam O cta hinh vuéng A’B’C’'D’ va day la hinh tron néi ti€p hinh vuéng ABCD. Dap an
la:
2 2 2 2
a, o B c. Yo p.
2 4 4 2

Ciu 35. Cho hinh nén dinh S, duwong cao SO. Goi A va B 1a hai diém thudc duong tron day cua

hinh nén sao cho khoang céch tir O dén AB bang a va SAO= 30°, SAB=60". Dién tich xung

quanh ctia hinh nén la

A. ma’ B. 3ma’ C. 3na2\j§ D. nazx/g
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VAN PFE 2. MAT TRU - HINH TRU VA KHOI TRU

Cau 1. Goi |, h, R Tan luot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day ctia hinh tru. Dang
thitc luon dang la:

A.l=h B. R=h C.I’=h*+R’ D. R*=h’+I

Céu 2. Goil, h, R Tan Iwot 1a d6 dai dwong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh tru (T). Dién
tich xung quanh S, ctia hinh try (T) 1a

A. S,,=7R’h B. S,,=7Rh C. S, =7RI D. S,, =2zRl

Cau 3. Goil, h, R Tan lwot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh tru (7). Dién
tich toan phan S, ctia hinh tru (T) la
A. S, =7RI +7R? B. S, =2zRI +27R*  C S, =7RI +27R’ D. S, =zRh +7R’

Céu 4. Goil,h, R Tan lwot 1a d6 dai duwong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy cua khéi tru (T). Thé tich
V ctia khoi tru (T) 1a

AV =LRY B.V =47R’ C.V =7zR’h bV =2 RN
3 3
Ciu 5. Cho hinh tru c6 ban kinh day 5 cm chiéu cao 4 cm. Dién tich toan phan cta hinh tru nay la:
A. 9077(cm?) B. 927(cm?) C. 947(cm?) D. 967(cm?)
Cau 6. Cho hinh tru cé ban kinh day 3 cm, duong cao 4cm. Dién tich xung quanh ctia hinh tru nay
la
A. 24z(cm?) B. 227(cm?) C. 207z(cm?) D. 26z(cm?)
Cau 7. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day 6 c¢m, chiéu cao 10 c¢m. Thé tich ctia khéi tru nay la
A. 3207z(cm’) B. 360z(cm’) C. 3407z(cm’) D. 3007z(cm’)
Cau 8. Thé tich V ctia khéi tru c6 chiéu cao bang a va duong kinh ddy bang av2 Ia
AV =%7za3 B.V =§7ra3 C. 2ma’ D.V = éﬂ'a3

Cau 9. Hinh tru (T) dwgc sinh ra khi quay hinh ch nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC = ax/g va
ACB =45"  Dién tich toan phan S, ctia hinh tru () 1a

A. S, = Ama> B. S, =107a’ C. S, =127@’ D. S, =8za’
A \ 7 7 s 7 M \ A M 3 R 9 M
Cau 10. Cho hinh tru c6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang R Mat phang (a ) song song

. R ,
voi truc cta hinh tru va cach truc mot khoang bang 3 . Dién tich thiét dién ctia hinh tru voi mp

(@) 1a:
2 2 2 2
A.3R“ﬁ B.2Rﬁ c.3R\E D.ZR\E

2 3 2 3
Cau 11. Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ c6 canh bén AA’" = 2a. Tam gidc ABC vuong tai A co
BC =2a+/3 . Thé tich cuia hinh tru ngoai ti€p khoi lang tru nay la:
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A. 67’ B. 4r7a’ C. 2za’ D. 87a’
Cau 12. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 canh day bang a, mat bén la cac hinh vudng.

Dién tich toan phan ctia hinh tru ngoai ti€p khoi lang tru 1a

A. 4ra’ B 2ra’ 41 C. 2za’ D. 3ra’
3 2

Ciu 13. Cho hinh chi* nhat ABCD c¢6 canh AB =2a, AD =4a. Goi M, N Ian luot 1a trung diém cta

AB va CD. Quay hinh ch nhat ABCD quanh truc MN ta duoc khdi tru tron xoay. Thé tich khéi tru

la:

A. 4ma’ B. 2ma’ C. na’ D. 3na’

CAu 14. C4t mot khéi tru boi mot mit phfing qua truc cua no, ta duoc thiét dién la mot hinh vudng

c6 canh b?mg 3a. Dién tich toan phan cta khoi tru la:

A. azn\ﬁ B. 27ma’ C aznxﬁ D 13a’n
S e
Cau 15. C4t mot khéi tru boi mot mit phéng qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh ch nhat ABCD c6

AB va CD thudc hai ddy cta khoi tru. Biét AB =4a, AC = 5a. Thé tich ctia khdi tru la:

A. 16ma’ B. 8ma’ C. 4ma’ D. 127’
Cau 16. Cho mot khdi tru c6 chigu cao bang 8cm, ban kinh dwong tron day bang 6cm. Cat khdi tru

boi mot mat phfmg song song voi truc va cach truc 4cm. Dién tich caa thiét dién duoc tao thanh la:

A. 16\/§cm B. 32\/§cm C. 32\/§cm D. 16\/50m

CAu 17. Cit mot khdi tru boi mot mét phéng qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh ch@ nhat ABCD c6
AB va CD thudc hai ddy ctia khéi tru. Bist AD = 12 va géc ACD bang 60°. Thé tich ctia khéi tru 1a:
A. 1296 B. C.24r D. 112x

Cau 19. Cho mét khdi tru 6 ban kinh duong tron ddy bang 6. Cat khdi tru boi mot mat phang
song song voi truc ta dugc thiét dién 1a hinh ch@ nhat ABCD c6 A, B thudc cung mot day cua khoi
tru. Bi€t AB = 10. Khoang cach ttr truc cua khdi tru dén thiét dién duoc tao thanh la:

A5 B. V11 c. 25 D. V41

Cau 20. Cho mot khéi tru cé khoang cach gitta hai ddy bang 10, biét dién tich xung quanh cta
khéi tru bang 80m. Thé tich ctia khéi try la:

A. 1607 B. 164n C. 64n D. 144n

Ciu 21. Cho mét khéi tru c6 do dai duong sinh bé“mg 10, biét thé tich ctia khoi tru béng 907 . Dién
tich xung quanh cta khoi tru la:

A. 8ln B. 60n C. 78n D. 367

Ciu 22. Cho hinh cht nhat ABCD ¢6 AB=2AD=2. Quay quanh hinh chi* nhat ABCD lan luwot quanh
AD va AB ta duoc 2 hinh tru tron xoay c6 thé tich V|, V, . Hé thttc nao sau day dung

A.V, =YV, B. V, =2V, C. VvV, =2V, D. 2V, =3V,
Ciu 23. Cho hinh tru tam giac déu, c6 tat ca cac canh béng a. Xét hinh tru tron xoay ngoai ti€p hinh
tru d6. Xét hai ménh dé sau:

I) Thiét dién qua truc cua hinh tru la hinh vuong
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TCa3

IT) Thé tich hinh trula V = BN

Hay chon cau dung
A. Chil) B. Chi (II)
C.Ca2 causai D. Ca2 cau déu dung
A A \ \ 7 7 7 M ] R 6 A <
Cau 24. Mot hinh tru tron xoay, ban kinh day bang R, truc OO'= T . Mot doan thang
AB=Rv2 véi Ae(0),Be(0'). Goc gitta AB va truc hinh tru la:
A. 30° B. 45° c. 60° D. 75°
Cau 25. Mot hinh tru tron xoay ban kinh R =1. Trén 2 dwong tron (O) va (Ov ) lay diém A va B

sao cho AB =2 va goc giita AB va truc OO’ bang 30° . Xét hai ménh dé sau:

I) Thiét dién qua truc cta hinh tru la hinh vudng

IT) Thé tich hinh tru la V =na’ .

Hay chon cau dung

A.ChiT) B. Chi (II)

C. Ca 2 cau sai D. Ca2 cau déu dung

Ciu 26. Cho ABB’A’ la thiét dién song song véi truc OO’ cta hinh tru (A,B thudc duong tron tam
0). Cho biét AB=4,AA'=3 va thé tich ctia hinh tru bing 24n. Khoang cach d tir O dén mat
phang la:

A d=+3 B.d=+2 C.d=2 D.d=5{3

Cau 27. Thiét dién qua truc ctia hinh tru (T) 1a mét hinh vudng c6 canh bﬁing a. Dién tich xung
quanh S,; cta hinh tru (T) la

2

A. S, =7a& > C. S, =272’ D.S_ =a

B. qu=lﬂ'a q
2

Cau 28. Mot hinh tru (T) c6 dién tich xung quanh b?mg 47 va thiét dién qua truc cta hinh tru
nay 1a mét hinh vudng. Dién tich toan phin caa (T) 1a
A. 67 B. 127 C. 10z D. 87

" Y e 3 A g 2 ‘
Cau 29. Mot hinh tru c6 ban kinh 5¢m va chiéu cao 7cm. Cat khoi tru bang mot mat phang song
song vdi truc va cach truc 3cm. Dién tich thiét dién tao boi khoi tru va mat phéng b?ang

A. 56cm’ B. 54cm’ C. 52cm’ D. 58cm’

Céu 30. M6t hinh tru ¢6 chu vi ctia duong tron day 47@, chiéu cao @ . Thé tich ctua khéi tru nay
béng

A. 4ra’ B. 2za’ C. 16za’

4
D. —r7a
3

Cau 31. Hinh tru c6 ban kinh day bang 243 va thé tich bang 247 . Chiéu cao hinh tru nay bang
A.2 D.6 c. 23 D.1
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Cau 32. Mot hinh tru c6 chu vi ctia duong tron day 1a C, chiéu cao cua hinh tru gap 4 lan chu vi
ddy. Thé tich ctia khéi tru nay la

3 3 . 4 C3 2
AL D. 2 Car p. 2
Vs V4 V4
Céu 33. Mot khdi tru co thé tich 1a 20 . Néu tang ban kinh 1én 2 [an thi thé tich ctia khdi tru mai la
A. 80 D. 40 C.60 D. 120

Cau 34. Mot hinh tru ¢6 duong kinh ctia ddy bang véi chiéu cao ctia né. Néu thé tich ctia khéi tru
bang 27 thi chiéu cao ctia hinh try la

A.2 D. 24 c\2 D. V4

Cau 35. Cho hinh tru co truc 0102. Mot mat phéng (a) song song voi truc 0102, cit hinh tru
theo thiét dién la hinh ch nhat ABCD. Goi O la tam cua thiét dién d96, ban kinh dwong tron ngoai

tiép hinh chit nhat ABCD béng ban kinh dudng tron ddy hinh tru. Géc 0,00, bang

A. 30° D. 60° C. 45° D. 90°

Ciu 36. Mot hinh tru c6 hai d4y 1a hai hinh tron tam O va O, ban kinh r va chiéu cao h=r+/2.
Goi A 1a mot diém trén duong tron tam O va B 1la mot diém trén duong tron tam O’ sao cho OA

vuong goc voi O'B. Goi (a) la m3t phang qua AB va song song véi OO'. Khoang cach gifra truc
00’ va (a) 1a

a2 p. 22 c. 12 D. 2

Cau 37. Cho hinh tru T ¢ ban kinh R va chiéu cao ciing bang R. M6t hinh vuéng ABCD c¢6 hai
canh AB va CD Ian luot la hai day cung cua hai duwong tron day, canh AD va BC khong phai la
duwong sinh cta hinh tru T. B¢ dai canh ctia hinh vudng d6 theo R 1a

R
A.% ]:).R_\/g C.R\/E D. —
5 2 2 5

Cau 38. Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai dwong tron tam O va O’, ban kinh day bang chiéu cao va
bang a. Trén duong tron day tdm O 1y diém , trén duong tron ddy tam O’ 1dy diém B sao cho
AB =2a. Tinh thé tich ctia khoi t¢ dién OO’ AB.
N p, £¥3 ¢ B3 p, 28

12 12 24 6
Ciu 39. Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a ¢4 hai dinh lién tiép A, B nam

trén duong tron ddy thit nhat ctia hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thi hai ctia

hinh tru. Mt phéng (ABCD) tao véi day hinh tru géc 45° . Thé tich ctia khdi tru la

3 3 3 3
AT p, 2™ C. V2ma D. 3\2ma
16 16 16 16
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BAI 2. MAT CAU
A.KIEN THUC GIAO KHOA CAN NAM
I. PINH NGHIA VA CAC KHAI NIEM
Ki hiéu : S(O;R)1a mat cau S tdm O, ban kinh R.
1. Dinh nghia mat ciu: S(O.R)={MIOM =R}
2. Cac thuat ngir:
e Bankinh: A € S(O;R) = OA la mdt ban kinh ctia mat cau.
e Duong kinh: A, Be S(O;R) vaO, A, B théng hang = doan théng AB 1a mot duong kinh ctia
mat cau.
e Diém trong: Néu OE <R = E la diém trong ctia mat cau.
e Diém ngoai: Néu OF >R = F la diém ngoai ctia mat cau.
o Mit phang qua tam mat cau goi 1a mat kinh . Giao tuyén ctia mit cau va mat kinh 1a duong
tron C(O,R) - goi la duong tron 1on. ‘
e Khoi cau S(O;R) hodc hinh cau S(O,R) la tap hop cac diém thudc mat cau S(O,R) va cac
diém nam trong mat cau dé.
Ta c6 thé dinh nghia : Khéi cau S(O,R)={MIOM <R}
3. Yéu t8 xac dinh mat ciu: Biét tAm va ban kinh hodc biét mot dwong kinh ctia mat cau.

Chti §: Mt cau duong kinh AB: S(AB) = {M | MA.MB = o}

IL. VI TRI TUONG POI GIUA MAT CAU VA MAT PHANG
Ki hiéu: d(O, (P)) = OH la khoang cach tir tim mat cau dén mat phéang (P).
C(H, r) 1a dwong tron (C) tim H ban kinh r.

P) P
OH>R <t phine kha OH=R = mjt phang tiép xic OH<R =mjt phing cit mit
>R = mat phan on .. RN “ N \ \

At phang & vOil mat cau cau theo thiét dién la dwong

tron tam H ban kinh

r=+R?-OH>

IIL. VI TR TUONG POI GITUA MAT CAU VA PUONG THANG
1. Xét mat cau S(O; R) va duong thang (A). Goi H 1a hinh chiéu ctia O 1én (A) va d = OH.

S(OR)

cat mat cau

d>R=d khéng cit d=R=d ti€p xicvéi d<R=d catmatcau
mat cau mat cau tai mot diém tai hai diém phan biét

Nhan xét:
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e Qua mdt diéfm A nam trén mat cau S(O;R)
c6 vO sO ti€p tuyén ctia mat cau do. T4t ca
cac tiép tuyén nay déu vudng goc véi ban
kinh OA ctia mat cau tai A va déu nam trén
mat phang ti€p xtc v4i mat cau tai diém A.

¢ Qua moit diéfm A ndm ngoai mdt cau A
S(O;R) c6 voO sO tiép tuyén voi mat cau da
cho. Cac tiép tuyén nay tao thanh mot mat
non dinh A. Khi d6 do dai cac doan thzfmg { ’
ké tir A dén cac tiép diém bang nhau.

IV. CONG THUC

e Dién tich mat cAu: S=4nR’
A? 7 AN A 4
e Thé tich khoi cau: V = ETER3

( R 1a ban kinh mat cau)
V. MOT SO PIEM CAN LUU Y
e Diéu kién d€ mot hinh chdp c6 mit cau ngoai ti€p 1a da gidc day noi ti€p duoc trong
dwong tron.
e Hinh lang tru ditng c6 day ndi ti€p duoc trong duong tron thi cé mat cau ngoai ti€p no.
e Tam cta mat cau ngoai ti€p hinh chdp la giao di€ém ctia truc duong tron ngoai ti€p da
giac ddy va mat phang trung triec ctia mot canh bén.
VL. MOT SO DANG MAT CAU NGOAI TIEP THUONG GAP
B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN TRAC NGHIEM

Dang 1. Hinh choép c6 cac dinh nhin hai dinh con lai dwéi 1 géc vudng

Phuwong phap

Chéng han cho tit dién ABCD c6 ABD=ACD=90"

Luc d6 mét cau ngoai tiép ABCD co:

Tam O (O 1a trung diém ctia AD ) va ban kinh R :%. That vay,
hai tam giac vuong ABD va ACD c6 chung canh huyén AD . Nén

OA=OB=OC=OD=%.

Dang 2. Hinh chép c6 cic canh bén bang nhau

Phuwong phap
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M
I~
A
A o
5 c
Hinh chép S.ABC... ¢ céc canh bén bang nhau (SA=SB=SC=...)
= VESOL (ABC...), SO 1a truc cua duong tron ngoai ti€p tam giac ABC
= Trong mt phang (SOA) , duong trung triec ctia SA cat SO tai 1
= I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC...
* Ban kinh cia méat ciu noi trén la R=IA=1S va ta co:
2

SA.SM =SO0.SI ( Hai tam giac SAO va SIM dong dang), do dé: R=SI= SI\;ISA = §$O

Dang 3. Mit cdu ngoai tiép hinh chép c6 canh bén vudng goc véi day

Phuwong phap

Hinh chop S.ABC... c6
* Mot canh bén vuong géc véi ddy, ching han
SA 1 (ABC)
* ABC... ndi ti€p dudng tron(O)

= Vé truc duong tron ngoai ti€p ABC ...

d6 1a dwong thang d qua O va vudng goc voi (ABC) .

* Trong (d,SA) , duong trung triec ctia SA  cat d
tai I = Ilatam mdt ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC ...

A2
* Béan kinh mit cau 1a R =1IA=vAO* +0OI’ =,|AO’ +S—

Dang 4. Mit cdu ngoai ti€p hinh chdp c¢6 mit bén vudng goc voi mit day

Phuwong phap
Céch xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chdp c6 mot mat bén vudng gdc voi mat
day(Gia st la (SAB) 1 (ABCD)) ta thuc hién nhw sau:
» Dung truc A, cua duong tron noi ti€p ASAB
Dung truc A, cta dwong tron noi tiép t gidc ABCD N
> Tacod A va A, cling thudc mit phang trung triec ctia doan thing >

AB
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= A NA,=0, Ola tdm mat cau ngoai tiép.

» Trong cach dung ta c6 ASGO vudng tai G va R=0S
C. CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM KHACH QUAN
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuong canh bang a, SA =2a va vudng goc
voi (ABCD) . Thé tich ctia khoi cau ngoai tiép khoi chop S.ABCD la:

A. ma*6 B

n_a3 L4 s
'E .37[3 -4\/?

Cau 2. Cho tir dién ABCD c¢6 DA =5a va vudng goc voi (ABC) , AABC vuong tai B va AB=3a,

46 D3na3

BC=4a. Dién tich ctia mat cau ngoai ti€p t& dién ABCD la:
A. 36ma’ B. 25na’ C. 50ma’ D. 100ma’.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c6 SA =2a va SA L(ABC). Tam gidc ABC vudng can tai B, AB= a\2
[
. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a

A. 2a B & C. 2a\E D. a\E
T2

Cau 4. Cho hinh chép t gidc déu 6 canh ddy bing a, canh bén hop véi ddy mot goe 30°. Thé tich
mdt clia ngoai tiép hinh chop la
27
A. %nzﬁ B. ﬁnzﬁ C. %na?’ D. —=ma’
27 27 27 Jo
Cau 5. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang 2 va canh bén bang 2\,/?_) . Tinh ban
kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC

PEAL p. VO c. N6 p. 2V6
2 4 6 8
Cong thitc tinh nhanh: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh d4y bang a va canh bén bang

b2\3
24/3b2 — a2

b. Lac d6 ban kinh mat cau ngoai ti€p duoc tinh theo cong thic: R =

Ching minh

Goi O la hinh chiéu ctua S lén mp(ABC) thi O la tam cua
duong tron ngoai ti€p AABC.
Mat phéng trung truc cta SA cit SA tai I va cit SO tai K.
Khi d6 SK = KA = KB = KC va do d6 K 1a tam ctia mat cau
ngoai tiép .
Hai tam giac dong dang SIK va SOA cho ta:

SK_SI _ o SLSA _SA’

= = =
SA SO SO 2SO
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3

2 2 2
Suyra:SO=4/b -2 VaySK=R= 2P 3
3 5 \/bz_ a’  2y3b’—a’

3

Ttr d6 ta suy ra duoc cong thic tinh nhanh thé tich khéi cau va dién tich mat cau ngoai ti€p hinh

2
2
Tam gidc vudng SOA: SO? = SA? - AO? = b - (#J b -2

chop déu tam giac canh day la a, canh bén la b nhu sau:

3
4 . 4 [ B b°\3
V=—-nR =—m. = ;
3 3 1 ofab—a | 232 —a%)
4 4
NP B
2(b2—%) -4

Cau 6. Cho khoi chop S.ABC c6 ddy ABC vuodng tai A, AB=a, AC=2a, SA=SB=SC va mat bén
(SAB) hop véi day (ABC) mot gée 60° . Dién tich méat ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC la:

. ﬂa2 B. 289m a’ C. @nzﬁ D. &naz
489 48 24 12

Cau 7. Cho tit dién déu ABCD c6 canh bfing a. Ban kinh ctia mét cau ndi tiép tr dién déu ABCD la

A % B. & 2 3 D. a\/g
12 12 12
Cau 8. Cho khdi chép tt gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén 2a. Thé tich khdi cau
ngoai ti€p khoi chop trén 1a :
448na’ \H B. 448ma’ C na3\/ﬁ D. 4487’14
1029 1029 " 1029
Cau 9. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SAB la tam giac déu va vuong

goc voi day. Xac dinh ban kinh hinh cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD .
av21 a\21 av21 2a+21
B. R= C.R= D. R=

J6 3 6 Jo

Cau 10. Cho hinh chép SABC c¢6 day ABC la tam gidc can AB=AC=SA=SB=a;

A.R=

SC= b(O <b< \jga) , (SBC) L (ABC). Ban kinh mét cau ngoai ti€p hinh chép SABC theo a va b.

b’ a’ a’ a’

A R=—— B.R=—— C.R=——— D.R=—2%
N N N N

Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén SA vudng goc vdi, goc gitta canh bén SB véi day la
60°. AABC vudng tai B, AB = a«E , ACB =30°. Ban kinh mit cau ngoai ti€p hinh chop la

\/Ea B @ C. \/Za D «/ﬁa

2 T4 2
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD. Hai mét bén (SAB) va (SAD) cung vudng goc véi day. bay ABCD
la t& gidc noi ti€p trong duong tron tam O, ban kinh r, SA =h. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD la

A.
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A. 2J4r +h Var? +h c J4r? +h D. V4r? +h
2 BN

Cau 13. Trong mgt phang (P) cho ntra luc gidc déu ABCD ndi tiép duong tron duong kinh

B.

AD=2R. Qua A ké duong thang Ax vudng goc véi (P), trén Ax 18y diém S sao cho géc giita hai
mit phang (SDC) va (P) bdng 60°. Ban kinh hinh cau di qua ndm diém S, A, B, C, D 1a

A. 2413R . JI3R - JI3R B
T S . —\/5

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh thang vuong tai A va D, AB=AD=a, CD=2a.

Canh bén SD L (ABCD) va SD=a. Goi E la trung di€ém ctia DC. Ban kinh mét cau ngoai tiép

hinh chop S.BCE la

A. 2\/ﬁa \/ﬁ \/ﬁ \IIH

B. ——a C.—a D. —a
4 2

N3

Cau 15. Cho hinh chép S.ABC ¢4 SA L (ABC). Goi M, N Ian lwot 12 hinh chiéu ctia A trén SB, SC.

Biét BAC = a,, BC=a. Dién tich mat cau ngoai tiép khdi da dién ABCMN la

47 47 27 27
3 a2 B. 3 a2 C. 3 a2 D. 5 a2
sin” o cos“a cos“a sin“o

A.

Ciu 16. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 canh day AB=a, canh bén hop vdi mat day mot goc 60° .
Ban kinh hinh cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la

4 2 2
A R=22 B.R=22 C R 203 D.R="~

3 3 ' 3 B
Ciu 17. Cho tit dién déu ABCD ¢6 tam mat cau ngoai ti€p t& dién la O va H la hinh chiéu cta A

1én mat phang (BCD). Tilé k = 8—3 la

A k=2 B. k=3 C. k=4 D. k=5

Ciu 18. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 duong cao SO=h, SAB = 45°. Xac dinh tam va
tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép da cho.
A. R=3h B. R=3h 2 3

C.R=-h D. R==h
3 2

Céau 19. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh bén bé“mg 2a, médt bén tao vdi ddy mot goc 60°
. Thé tich kh6i cau ngoai tiép hinh chop S.ABC 1a

3 3 3 3
4ma B. ma 4ma D 4rma

63 6321 6321 BN

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, BAD = 60° va céc canh bén
SA=SB=SD, BSD= 90° . Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh t& dién SBCD la

V6 V6 3 V2

A.—a B. —a C.—a D. —a
4 2 4 4

A.
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Cau 21. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén tao v6i ddy mot goc
béng 459 Mot mét cau ti€p xuc véi mat phéng (ABC) tai A va tiép xtic v6i canh bén BS kéo dai tai
H. Goi (oc) la mt phang di qua tam I ctia mét cau va trung diém duong cao BD ctia ddy. Ban kinh
mat cau dé 1a

a(2«/5—\/§) B. a(Z«E—\j?:)

A. R:f
a(2\E—\E) a(Z\E—\E)
C. R:f D.sz

Cau 22. Cho t&t dién ABCD c6 AB=AC=AD=a, BAC=120", CAD=60", DAB=90". Xac
dinh ban kinh mat cau ndi tiép t dién.

— B. - c 2 _ p, 2
1442+ 2(1++2+15) 142+ 2(1+«/§+\/§)

Cau 23. Cho hinh chép ti¢ gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a va ASB = o.. Ban kinh mat cau noi

ti€p hinh chop la:
a\cosa

a\sino

A

A. B

.o o ' .o o
2| sin— +cos — 2| sin— +cos —
2 2 2 2
C avcosa D av/sino
T« o T« o
sin— +cos — sin— +cos —
2 2 2 2

Luu y: Cho hinh chop ¢é thé tich 1a V va dién tich toan phan 1a S. Trong hinh chép noi ti€p mét
. . 3V

hinh cau cé ban kinh r. Chttng minh rang: r = 5

Giai
Goi O la tam hinh cau ndi tiép hinh chép S.ABCDE.
Hinh cau tiép xtic véi mat day va tat ca cac mat bén. Vé OF, OG,
OH ... OK vudng gdc vdi mat ddy va cac mat bén.
Tacd: OF=0OG=0OH=..=0K=r.
Vay, thé tich hinh chép S.ABCDE bang tong cac thé tich ctia hinh
chop con c6 chung dinh O va c6 day lan lwot 1a day hinh chop
16n va cac mat bén.

Ta co:
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Vo.ascpe + Vosse + Vosep ++++ Vosas = Vs.ABcDE

1 1 1 1
= ESABCDE.r+§SSBC.r+§SSCD.r+...+§SSAB.r =V

1
A E(SABCDE +Sgpc +Sscp +---+SSAB) =V

@E.S:V<:>r:£
3 S

Cau 24. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 duong cao SO =1 va canh day ctia tam giac ABC

bang 2\/6 .Diém M, N Ian lugt la trung diém cua canh AB, AC tuong ting. Ban kinh hinh cau néi
ti€p hinh chop S.AMN la

A.; B.; D. 2+\/§

3
2(\5+\E) 2( 2+«E) « «/5+«/3T

Cau 25. Cho t¢ dién ABCD, biét AB=BC=AC=BD=a, AD=b, hai mit phang (ACD) va
(BCD) vudng goc véi nhau. Dién tich mat cau ngoai tiép tit dién ABCD theo avab la
2 2 47 4ma’
A M B C—" L
3a° - b’ 32> +b° 3a”—b 3a” +b
Cau 26. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai C, SA=SB=a, ASB=o va mat
bén SAB nam trong mit phang vudng goc véi day (ABC). Ban kinh mit ciu ngoai tiép S.ABC la

a B.R=—2 C.R=-_"2 D.R=_2

. O .o o o
sin— 2sin— 2cos E Ccos E

A.R=

2a\/g

3

4

Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh ch®* nhat AB=a, AD=
(SAB) L(ABCD) va SA=SB=a. Thé tich khéi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABD la

A. 4rma’ B. Am 3m s D. 3na’

23
Cau 28. Cho tir dién SABC c6 canh SA 1 (ABC), hai mit phing (SAB) va (SBC) vudng géc vdi
nhau. Biét SB=av2 ,BSC=45", ASB=a. (0 <a< 900). Ban kinh hinh cau ngoai tiép t& dién SABC
la

A.a B. 2a C. 3a D. 4a

Cau 29. Trong mit phang (oc) cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a. Trén duong thang Ax
vudng goc véi (o) ta ldy diém S tuy y, dung mat phing (B) di qua A va vudng géc véi dudng
thang SC. Mt phang (B) cit SB, SC, SD Ian luot tai B/, C’, D'. Dién tich mit cAu ngoai ti€p da dién
ABCDB’C'D’ la

A. 4ma’ B. na’ C. 2ma’ D. 3ra’

Cau 30. Cho hinh chép S.ABC cé cadc mit SBC va ABC la cac tam giac déu canh bang a, SA = a\2 .
Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la

D€ s& hiru file word bai giang va lori giai FULL HD vui long lién hé. Thay Cw. SPT: 1234332133
Page 58



Tai liéu giang day Hoc ky 1 16p 12

g, 22 C.a\2 D. L
2 N3
Cau 31. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao SH =3a va canh ddy bang a. Ban kinh
mét cau ndi tiép hinh chop la
—2++/37 N
2

A 2437 5 1+/37 . ?a :

A.

N |

D.

a . a
12 12

Cong thitc giai nhanh: Cho hinh chép & gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao SH=h va canh day bang
xh

x+\]4h2 +x2

x . Ltc d6 ban kinh mat cau ndi ti€p hinh chép dwgce tinh theo cong thire: r =

Chitng minh
Goi H 1a tam cua hinh vudong canh x, SH = h. Goi I la
trung diém ctuia BC.
Trong ASHI phén gidc cua
SIH &t SH tai O, tir O ké OK L SI, ta c6 OK L (SBC),
va OH = OK nén O cach déu mat day va méat bén (SBC).

Twong ty O cling cach déu cac mdt bén con lai.

Vay O la tam ctia mat cau ndi ti€p hinh chép va

OH=OK=r .Taco; 2H_IH_OH_ M _ ,,_IHSH
OS IS OS IS+IH SI+1H

2 2
Trong ASHI c6: SI? = SH? + HI? = h? +XT — SI=,[h? +XT = %\/4112 +x2

*h
A 9 xh
Vay: r=0H= =
;+;\/4h2+x2 X+\/4h2+x2

Ciu 32. Cho hinh chép S.ABC c6 4 dinh déu nam trén mot mit cau, SA=1, SB=2, SC=3 va ba
canh SA, SB, SC d6i mot vuong goc. Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chop la

o V14 5 V14 o N4 b, V14
2 4 6 8
Cong thtec giai nhanh: Cho hinh chép S.ABC c6 4 dinh déu nam trén mot mit cAu, SA =a, SB =D,

SC = c va ba canh SA, SB, SC d6i mot vuong goc.
" , +b*+c¢ 1
Béan kinh mat cAu ngoai ti€p 1a: R =, ’% = Ex/az +b° +¢?
S=1t(a2 +b? +02)
Dién tich mat cau ngoai ti€p:

Ny e A e 1
Thé tich khoi cau ngoai tiép: V = grc(a2 +b>+c)al + b +c?
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Chitng minh
Goi I 1a trung diém AB. Ké A vudng goc véi C
mp(SAB) tai I . Dung mp trung truc ctia SC cat
A tai O = OC = OS (1). I la tam dwong tron
ngoai ti€p A SAB (vi A SAB vudng tai S) = OA
=0B=0S (2)
Tt (1) va (2) = OA = OB =0C = OS.
Vay: A, B, C, S thudc S(O; OA)

2 2 2 2 2
ReJor+ar = [ 5C€] ([AB] _ /m
2 2 4
a’+b’+c? ’
S=4n T =TC(az+b2+Cz)}
3
2 2 2
Vz%n[arm%J :%n(az+b2+cz)\/az+b2+c2 )

Cau 33. Cho ling tru tam giac déu c6 day la tam giac déu c6 canh day bang 2\/5 , canh bén bang

\/g . Thé tich mat cau ngoai tiép khoi lang tru la

194/273 713273 924/273 914273

A ——— B. —— C.— D.

15 35 53 54
Cong thitc tinh nhanh: Cho lang tru tam gidc déu c ddy 1a tam giac déu cé canh day bang a, canh
bén bang b.
Ban kinh mét cau ngoai ti€p Thé tich mat cau ngoai tiép A c

A
3
V422 +30% __1 2,32 AN A
R— v |l 4a% +3b N
Z\F 18\j§ \ |

AJ

Chitng minh
Goi O va O’ la tam cua AABC va AA’B'C’ thi OO’ la truc cua duong tron ngoai tiép AABC va
AA'B'C’. Goi I 1a trung diém cua OO’ thi IA =1IB =IC =IA’ =IB’ =IC’ hay I la tam mdt cau ngoai
ti€p hinh tru. Ban kinh mat cau laR=1A

Tam giac vudng AOI co: AO=2AA _2a\F af ; Ol —IOO'—l '=b
31 3 2 2 2
2 2
= Al = OA*+OP =2+ D7 = I—a\/_

4

_4 \/7 an28\/7 7753.\/7 x/_la
8 3
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o _4a® 4367 _ ;- \4a%+3b? _
Al = = Al= =R
12 23

3 3
V:§RR3:%R L_ (422 +3b%)2 =—L_ (42? +3b%)2 =

833 183

N
183

3
(4a2 +3b2 )
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