THE TICH
KHOI PA DIEN

Phan 1. Thé tich khéi da dién

Cau 1. Cho khéi tit dién ABCD c6 thé tich V. Goi V' 1a thé tich ctia khéi tAm mét c6
!/
cac dinh 14 trung diém cac canh cta khéi ti dién 4ABCD. Ti s6 V7 bing

AL B. L. c.2. L
2 4 4 8
Cau 2. Cho hinh chép tam gidc déu S.4BC c6 canh day bang 1, géc gitia canh bén va
mit day bang 60°. Goi A’, B/, C’ lan lugt 1a cac diém déi xtng cia 4, B,C qua S.
Thé tich cta khéi bat dién 4BC.A'B'C’ bing
JNRES B 23 . a5 D. 24/3.
2 3 3
CAu 3. Cho khéi chép t giac déu S.ABCD, c6 day ABCD la
hinh vudng canh bing a, tdm O; canh bén bing a+/3. Goi M

D

la trung diém caa CD, H la diém d6i xting caa O qua SM.
Thé tich khéi da dién ABCDSH bing

a@\10 @10 @10

A. . B. . C. .
12 18 24
Cau 4. Cho hinh da dién nhu hinh vé, trong dé6
ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh hép chit nhat véi av3
AB=AD=2a, AA'=a, S.ABCD la hinh chép C
> > 2 “teemed\-------23B
c6 cac canh bén bang nhau va bang a3. Thé 'T IS oy
tich ctia khéi t dién SA’BD c6 thé tich bing pdazcmi T A\ a
NG TG o
A. 2a3. B. 2 . ’/,’ ~\“~§\~ ‘\‘ B,
C. % D. “Sf. D 2a Kt

Cau 5. Cho khéi ling tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich 1a V. Hai mét phéng (4CB') va
(BA'C') chia khéi lang tru da cho thanh bon phén. Thé tich clia phén ¢6 thé tich lén
nhat bing



ALy B. 2v. c. 3y D. 2.
2 5 5 12
CAu 6. Cho hinh lang tru dtng ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac déu canh
a, AA' =a. Goi E la trung diém canh AC, mat phéng (A’B’E) cidt BC tai F. Thé
tich khéi da dién CA’B'FE bang
A B B, Y3 . o8 p. 3.
4 8 15 16
Cau 7. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi
M, N 1an lugt 1a trung diém cta cac canh 4B va B'C’. Mit phing (A’MN) cit canh
BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N bing
V3 B. 73 c. 13, p, 743,
32 32 48 96
Cau 8. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich 96 cm®. Goi G la trong tAm cua
tam giac A’B'C’ va H 1a trung diém ctia BC. Thé tich khéi ti dién B'GAH bing
A. 12 cm®. B. 16 cm’. C. 18 cm’. D. 24 cm’.
Cau 9. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’ c6 thé tich bing V. Goi M, N, P lan lugt
la trung diém cla cac canh A'B’, BC,CC’. Mit phang (MNP) chia khéi ling tru

A.

thanh hai phan, phan chita diém B c6 thé tich 1a ¥;. Ti s6 % bing
B. 2. c. 2 D. 2.

72 144 216
Cau 10. Cho hinh lang tru 4BC.A'B'C’ c6 thé tich bang V. Goi M, N, P lan lugt la
trung diém cta cac canh 4B, 4'C’, BB'. Thé tich ctia khoi t dién CMNP bing

A B. 7. S p. V.

3 4 24 24

Cau 11. Cho ti dién ABCD c¢6 AB=CD =5, AC=BD=+/34, AD= BC =/41. Thé
tich cta t dién ABCD bang

A. 10. B. 20. C. 30. D. 40.
Cau 12. Cho hinh hoép ABCD.A'B'C'D’ c¢6 thé tich 120 cm®. Goi M, N lan ludt 1a
trung diém AB va AD. Thé tich khéi ti dien MNA'C’ bing:

A. 15 cm’. B. 20 cm®. C. 24 cm’. D. 30 cm®.
Cau 13. Cho tt dién ABCD c6 S, =4 cm?, S, ,,, =6 cm’, AB=3cm. Goéc gitia hai
mit phing (4BC) va (4ABD) bing 60°. Thé tich ctia khéi ti dién da cho bing

B. ? cm®, C. ﬂ cm®, D. % cm®,

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh va c6 thé tich V.
Goi E la diém trén canh SC sao cho EC =2ES. Goi (a) 1a mat phéng chia dudng

AL
3

A. 24/3 cm®.



thing AE va song song véi dudng thang BD, () cit hai canh SB, SD 1an lugt tai hai
diém M, N. Thé tich khéi chép S.AMEN bing

V |4
Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi, S4 vudng gbéc véi day. Mat
phéng (P) qua A vuéng géc véi SC cét cac canh SB, SC, SD lan lugt tai G, F, E.

Biét ring (P) chia khéi chép thanh hai phan c6 thé tich bing nhau. Tinh & = S—F

sC
«/E—I. B.k:JﬁH. C.k:\/ﬁ—l. V17 +1

D. k= .
4 6 4 8
Cau 16. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’. Goi M, N lan lugt la trung diém caa hai

canh 44’ va BB'. Mat phang (C'MN) chia khéi ling tru dé cho thanh hai phan. Goi

A B. .
6 9

A k=

¥, 1a thé tich khéi C'MNB'A’ va V, 1a thé tich khoi 4BC.MNC'. Khi d6 ty s6 9 bang
2

c. 2. p. 3.
3 4
Cau 17. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A'B'C’ c6 thé tich 12 V' va c¢6 do dai canh
bén A’A=6. Trén canh 4’4, B'B,C'C lan lugt 1ay cac diém A4, B, C, sao cho

AA=2, BB=x, C,C=y Vv6i x, y 1a cAc s8 thuc duong thda man xy =12. Biét ring

AL B.
2

W | =

thé tich ctia khéi da dién ABC.4,B,C, bang %V. Gia tri cua |x — y| béng

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 18. Cho hinh 14p phuong 4ABCD.A'B'C'D’ c¢6 cac canh bing g, mot mat phing
(a) cét cac canh A4’, BB', CC’, DD’ 14n lugt tai M, N, P, Q. Biét AM:%, CP:Z?“.

Thé tich khéi da dién ABCD.MNPQ bing
AL B. 22 c. 1. p. 1o
3 3 15 30
CAu 19. Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Goi E, F
lan lugt 1a trung diém cta cac canh SB, SC. Biét mit phing (AEF) vudng goc véi
mit phéng (SBC). Thé tich khéi chép S.ABC bing
A B, 93, c. 25 p, “I5
8 24 24 27
Cau 20. Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh bén bing a. Goi E, F lan ludt la trung
diém cla cac canh SB, SC. Biét mat phing (AEF) vudng géc v6i mat phéng (SBC).
Thé tich khéi chép S.4BC bing
a5 @3 a’J15

3
A. . B. . c.t ﬁ. D. .
8 24 24 27




Cau 21. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Goi M la
trung diém SA. Biét mit phing (MCD) vudng géc v6i mat phéng (S4B). Thé tich caa
khéi chép S.ABCD bang
AL B. 25 c. ©3 p., <5
V3 2 6 6
Cau 22. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, BC =a. Canh
bén SA vudng géc véi day, goc BSC =45°, mit phing (SAC) tao v6i mat phing
(SBC) mot géc 60°. Thé tich khéi chép S.4ABC bing
a6 p. ©Y2 c. V3 p, £Y6
15 18 24 30
Cau 23. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, mét bén S4B 1a
tam giac déu, mét bén SCD 1a tam giac vudng can tai S. Goi M la diém thudc duosng
thdng CD sao cho BM vudng géc véi SA. Thé tich cta khéi chép S.BDM bing
a3 B. 23 c. V3 p, <3,
16 24 32 48
Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh ¢ va hai tam giac
SAC va SBD la nhiing tam giac déu. Goi 4', C' 1an lugt 13 trung diém cta S4 va
SC. Thé tich khéi ti dién 4'BC'D bing
PNCRES B. 23 c. Y6 p. <6
16 24 24 32
Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Canh bén S4
vubng goc véi day, SC = af3. Goi M, N, P, Q luotla trung diém caa SB, SD, CD,
BC. Thé tich cta khéi chép 4. MNPQ bing
N .o .
3 4 8 12
CAu 26. Cho ling tru ABC.A'B'C’' c6 day ABC 1a tam gidc vudéng tai A va goéc
ABC =30°. Goi M la trung diém clia 4B, tam gidc MA'C d8u canh a va nim trong
mit phing vuéng géc véi ddy (ABC). Thé tich khéi lang tru da cho bing

3 24° 34’ 54°

AL B. =2 c. = D. 2
7 7 7 7

A.

A.

Cau 27. Cho hinh ling tru déu 4BC.4A'B'C’. Biét khoang cach tit diém C dén mit
phéng (ABC’) bdng a, goc gitia hai mat phing (ABC’) va (BCC’B’) bing a véi

cosa =—. Thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ bang

1
3
A 3s g 9aIs c. 315 p, 2415
10 10 20 20
Cau 28. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang cin v61 AD=2A4B
=2BC =2CD =2a. Canh bén S4 vudng géc v6i day. Goi M, N lan lugt 1a trung

4



3
diém ctia SB va CD. Biét thé tich khéi chép S.4ABCD bing 3

. Cosin gbc gitia
MN va (SAC) bing

A B, 3V c. 210 p, 2310,

10 10 20 20

Cau 29. Cho khoi chép S.ABC c6 SA=6, SB=2, SC=4, AB=210 va SBC = ASC
=90°. Thé tich khéi chép S.ABC bing

A. 443. B. 6+/3. C. 843. D. 124/3.
Cau 30. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD la hinh chi nhat véi AB =1,
AD =+/10; SA =SB, SC = SD. Biét hai mit phing (S4B) va (SCD) cung vudng géc
v6i nhau va tong dién tich hai tam giac SAB va SCD bang 2. Thé tich khéi chép
S.ABCD bang

AL B. 1. c. 2 D. 2.
2 2

CAu 31. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng caAn dinh 4, BC = 2g,
SB=SC, SA=2a va SA tao v6i day mdt géc 60°. Biét H 1a hinh chiéu vudng géc cia
dinh § trén mat ddy (ABC) thudc tam giac ABC. Thé tich khéi chép S.AHC bing

A 9B p. ©¥3 c. ©3 p, £Y3.

3 6 9 12
Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1la hinh chii nhat tim
O, AB=a, BC = a/3; tam gidc SOA can tai S va mit phing (S4D) vubéng goc voi
mit day (ABCD). Biét géc gitia SD va mit phing (ABCD) bing 60°. Thé tich khai

chép S.ABCD bing
PNCRES p. 23 c. ©3 p, 3.
3 3 6 9
Cau 33. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh 4. Cac mit bén
(S4B), (SAC) 1an lugt tao véi day cac goc 1a 60°, 30°. Hinh chiéu vudng goc cua S
trén mit phang (4BC) nim trén canh BC. Thé tich khéi chép S.4BC bing

3 3 3 3
A TV B. 93, . 93, p. ©Y3
4 12 32 64
Cau 34. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac v6i AB= AC =5a, BC =6a
va cac mat bén cung tao véi day cac géc 60°. Hinh chidu vudng gbc cua S trén mait
phéng (4BC) nim bén trong tam giac ABC. Thé tich khéi chép S.ABC bing
3
A 22 B. &’+3. C. 64°+3. D. 84°.
V3

Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat v61 AB=a, AD = 2a.
Hinh chiéu vuéng géc clia S xuéng mit phing (4BCD) thudc doan BD. Hai mat

5



phéng (SBC) va (SCD) lan lugt hop véi day cac géc 60° va 30°. Thé tich khéi chép
S.ABCD bing

3 3 3 3
PUKRER p. 403 c. 23 p, 403
5 5 15 15
Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60",

Cac mit phing (SAB), (SBD) va (SAD) cung hop véi day (ABCD) mdt géc 60°. Biét

hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat day ndm ngoai tam gide ABD. Thé tich cla
khéi chép S.ABCD bang
@3 B ©¥3 c. 23 p, £33,
2 4 6 12

Cau 37. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh chii nhat véi 4B =+/3,
AD =+/7, canh bén bang 1. Hai mat bén (ABB’A’) va (ADD’A’) l1an ludt tao véi day
nhiing géc bang 45° va 60°. Thé tich khéi ling tru da cho bing

A. 3. B. 3./3. C.7. D. 7V7.
Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh chii nhat véi AB—+/6,

AD =+/3, tam giac SAC nhon va ndm trong mat phing vuéng géc véi day. Biét hai

A.

mit phing (S4B) va (SAC) tao véi nhau géc o théa man tana:%; canh SC =3.

Thé tich khéi S.4BCD bang
AL B. 3 C. 3.3, p. V3.
3 3 3
CAu 39. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB=a, AC=a-/3,SB>2a vi ABC =BAS = BCS
=90°. Sin cua goéc gitta dudng thdng SB va miat phing (SAC) béang g Thé tich

khoi chép S.ABC bing
3 3 3 3
A OY6 B, 7Y6. c. <3 p. 243
3 6 9 9
Cau 40. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac can tai 4 véi AB=a va
BAC =120°, SBA—=SCA=90°. Biét géc giita SB va miit day (4BC) bing 60°, thé tich

khéi chép S.ABC biang

3 3 3 3
A L B. V3a . c. 3% D. 33a .
4 4 4 4

CAau 41. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu canh a va
SBA=SCA =90°. Biét géc gitta hai mit phéng (SAB) va mit day (ABC) bing 60°,
thé tich khéi chép S.ABC bang

J3d* 3d? J3d° J3d°

B. . C. . D. .
4 6 12 24

A.




Cau 42. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac cdn tai 4 v6i AB=a va
BAC =120°, SBA=SCA=90°. Biét géc o gitta SB va mit phéng (84C) théa man

sin g —%, khodng cach tit § dén mit diy (4BC) nhd hon 2a. Thé tich khdi chép

S.ABC bing

3a’ 3a’ 3a’ 3a’
N
Cau 43. Cho ling tru tam giac ABC.A'B'C’ c¢6 @6 dai canh bén bing 4 va khoang
cach tit diém 4 dén cac duong thing BB’, CC’ lan lugt bang 1 va 2. Biét géc giiia hai
mat phéng (ABB’A’) va (ACC'A’) bang 60°. Tinh thé tich khéi ling tru ABC.4'B'C’.

A. 3. B. 243. C. 343. D. 43.

CAau 44. Cho khéi lang tru ABC.4A'B'C’, khoang cach tit ¢ dén dudng thing BB’
bing 2, khoang cach tit 4 dén cac duong thdng BB’ va CC’ 14n lugt bing 1 va /3.
Hinh chiéu vudng géc cia A 1én mit phing (A’B’C’) 1a trung diém M caa B'C’ va

23

A'M = = Thé tich ctia khéi lang tru dé cho bing

A.

A 2B

3
Cau 45. Cho khéi ling tru 4ABC.A'B'C’, khoang cach tit C dén dudng thdng BB’
bing 2, khoang cach tit 4 dén cac duong thdng BB’ va CC’ 14n lugt bing 1 va /3.

Hinh chiéu vuéng géc ctia 4 lén mat phéng (4'B'C’) la trong tam G’ cua tam gidc

B. 1. C. 3. D. 2.

A'B'C' va A'G' = % Thé tich cta khéi lang tru dé cho bing
A.

Phan 2. Ty s6 thé tich

w‘l (o)
ol

. 2.

wN

B. i C.
3

CAau 1. Cho hinh chép ta giac déu S.ABCD. Goi H la
hinh hop chit nhat ¢6 bon dinh 1a bén trung diém cla céc
canh bén S4, SB, SC, SD va bén dinh con lai ndm trong
mit day (ABCD) (tham khao hinh v&). Biét thé tich khéi

hop H 1a V. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

A. 2V. B. o7.
c. iy p. 3y,
3 3



Cau 2. Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh binh
hanh A4BCD. Goi M, N, P,Q lan lugt la trong tam
cic tam giac S4B, SBC, SCD, SDA. Biét khoi chép
S.MNPQ c6 thé tich 1a ¥, khi d6 thé tich ctia khéi
chép S.ABCD bing

A B. 2.
1 1

c. 3 p. 3
1 8

Cau 3. Cho khéi tt dién 4BCD c6 thé tich V. Goi M, N, P, Q 1an lugt la trong tAm
cla cac tam giac ABC, ABD, ACD, BCD. Goi V' 1a thé tich cua khéi ti dién MNPOQ.
Ti s6 v bing

v

. % B. 22_7 C. % D. é
Cau 4. Cho lang tru tam gidc 4BC.MNP c6 thé tich V. Goi G, G,, G,, G, 1an lugt 1a
trong tAm clia cic tam gidc 4BC, ACM, AMB, BCM; V, la thé tich khéi tG dién
G,G,G,G,. Khéng dinh nao sau day ding ?

A. V=9V, B. V =27V, C. V=81, D. 8V =81V,

Cau 5. Cho khéi tit dién déu ABCD c6 thé tich V. Goi M, N, P lan ludt 1a trong tAm

/
céc tam gidc ABC, ACD, ADB va V' 1a thé tich khéi ti dién AMNP. Ti s6 V7 bang

AL B. 2. c. X 8.
9 27 27 81
Cau 6. Cho khoéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 1. Goi A 5

M,N,P,L lan lugt la tam c@a cac hinh vuong ABB'A/ o
A'B'C'D', ADD'A' va CDD'C'. Goi Q la trung diém cta BL Aflli b
(tham khao hinh v& bén). Thé tich khdi ti diéen MNPQ bing ‘N c’
A’ D’
A L B. L. c. 2. p. V3.
16 24 27 27

CAu 7. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, SA vudng géc véi
mat day. Goi M 1a trung diém BC. Mit phing (P) di qua 4 va vuodng goc véi SM

cit SB, SC lan lugt tai E, F. Biét Vy,,, :iVSABC. Thé tich khéi chép S.4BC bing

3 3 3 3
A L B. 2% c. L. D. L.
2 5 8 12



Cau 8. Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh bang 1, mit bén
SAB 1a tam giac cAn tai S va ndm trong mit phing vuéng goéc véi mat day (ABC).

Goi H la hinh chiéu vuéng goéc cia 4 1én SC. Biét Vsﬂ:& Thé tich ctia khéi

S.ABC
chép S.ABC bang
A B. Y3, c. B3 p. 33,
2 4 6 12
CAu 9. Cho hinh chép déu S.ABC. Goi G la trong tAm tam giac ABC, gbéc gitia SG va
mit phing (SBC) la 30°. Mat phéng (P) chéta BC va vudng géc véi SA chia khoi
ch6p S.4BC thanh hai phan. Ti s6 thé tich hai phan bang
A2 B. L c.l. D. S,
3 6 7 7
Cau 10. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c¢6 canh day bing a, chiéu cao bing

2a. Mit phing (P) qua B’ va vudng géc A’C chia lang tru thanh hai khai. Biét thé

9 . A1 N . o A V N
tich cua hai khéila v, va V, véi V; <V,. Tisd 71 bang
2

AL B. L. c. L. D. L.

7 11 23 47

Cau 11. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh thang, AB| CD, AB=2CD. Goi
M, N 1an lugt 1 trung diém ctia SA4 va SD. Ti s§ Ve bing

S§.BCDA

AL B. L. c.3. D. 2.

3 4 8 12
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M 1a diém di
dong trén canh 4B va N la trung diém cta SD. Mit phdng (a) di qua M, N va

song song v6i BC chia khéi chép S.4BCD thanh hai khéi c6 ty s6 thé tich 5:%,

2

trong d6 7, 1a thé tich khéi da dién chia dinh 4, ¥, la thé tich khéi da dién chta
dinh B. Tis6 AM bing
AB

A. l B.
2
Cau 13. Cho hinh hép 4BCD.A'B'C'D'. Goi M 1a diém thudc doan CC’ théa mén

CC' =3CM. Mit phéng (AB'M) chia khéi hop thanh hai phan ¢6 thé tich 1a ¥, V.

C. D. E
7

W |
w | W

Goi ¥, 1a thé tich phan chita diém B. Ti s8 ; bing
2
AL B. 13 c. L. p. 13
9 20 27 41



Cau 14. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M, N, P 1an lugt 1a trung diém cua
AA', BC, CD. Mit phéng (MNP) chia khéi hop thanh hai phan c6 thé tich 1a 7, 7,.
Goi V; 1a thé tich phan chita diém C. Ti s6 ; bing

2
A2 B. 13 c. 19 p. 119
4 24 25 425
Cau 15. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi
M, N l1an lugt 1a trung diém cta cac canh AB va B'C’. Mit phéng (A’MN) cét canh
BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N bang
3@’ B, 3¢ c. 13 p, 13
12 24 32 96
Cau 16. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 M, N, P 1an lugt 1a trung diém ba canh
A'B', BB' va D'D. Mit phiang (MNP) cit dudng thang A'A tai I. Biét thé tich khoi

tt dién IANP 1a V. Thé tich khéi hop da cho 4BCD.A'B'C'D’ bing

A.

A. 2V, B. 47. C. 67. D. 127.
Cau 17. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’. Trén A’B’ kéo dai 14y diém M sao
1

cho B'M = EA’B’. Goi N, P lan lugt 1a trung diém ctia A'C’, B'B. Mt phéng (MNP)
chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai khéi da dién, trong d6 khéi da dién chda
dinh A4’ c¢6 thé tich ¥, khoi da dién chtta dinh C’ c6 thé tich V,. Ti s6 ; bing

2
A ﬂ B 9 C. ﬁ D. 2
59 95 144 144
Cau 18. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hgp véi
day goéc 60°. Goi M la diém d6i xting cia C qua D, N 1a trung diém cta SC. Mat
phing (BMN) chia khéi chép S.4BCD thanh hai phéan c6 thé tich 1a V;, V, trong d6

¥, 12 phan thé tich chia dinh 4. T s6 % bang

1
AL B. 2. c. 2. D. 2.
5 7 5 12
Cau 19. Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng can dinh B, AB=4;
SA=S8B=SC=12. Goi M, N lan lugt 1a trung d&iém AC, BC. Trén canh S4, SB lan

lugt 14y didm E, F sao cho g—iz%:% Thé tich khi t dién MNEF biing

Cau 20. Cho hinh lap phuong 4BCD.A'B'C'D’ c¢6 @6 dai canh bing 1. Goi M, N, P, Q
lan lugt 14 trung diém cta 4B, BC, C'D' va DD'. Thé tich khéi ti dién MNPQ bing

10



AL B. 3. c. L. D. L.

8 8 12 24
Cau 21. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh, thé tich 1a V. Goi
M 1a mot diém trén canh AB sao cho % =x, 0<x <1. Mt phing (a) qua M va

song song v6i (SBC) chia khéi chop S.4BCD thanh hai phan, trong d6 phan chaa

1—x

diém A4 c6 thé tich bing — V. Gi tri ciia biéu thiic P =1—% bing
27 1+x
AL B. L c. 1 p. 3.
2 3 5 5

Cau 22. Cho hinh chép ta giac S.ABCD. Mat phéng di qua trong tAm céc tam giac
SAB, SAC, SAD chia khdi chép thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥, va ¥, (V, <V,). Ti s6

4

“L bin
Vz g
AL B. & c. 16 p. 16
19 27 75 81

Cau 23. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi M, N lan lugt la trung diém
AB, BC va diém P la diém d6i xting v6i B qua D. Mit phing (MNP) chia ti dién
thanh hai phén c6 ti s6 thé tich 1a

AL B. .. c. L. p. 1L,
2 11 18 18
Cau 24. Cho tt dién ABCD, trén cac canh BC, BD, AC lan lugt 14y céac diém

M, N, P sao cho BC =3BM, BD :%BN, AC =2AP. Mat phing (MNP) chia khéi tu

dién ABCD thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥, va 7. Ti s6 g c6 gia tri bang

2
O ¢! b2
Cau 25. Cho ti dién ABCD va cac diém M, N, P lan lugt thudc cac canh
BC, BD, AC sao cho BC =4BM, AC =3AP, BD=2BN. Ti s& thé tich hai phan clia
khéi tt dién ABCD dugc phan chia béi mit phing (MNP) bing
A L. B. 3 c. L. p. 5
13 13 15 15
Cau 26. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi M, N lan lugt 14 trong tAm cua
cc tam gidc ABD, ABC va E la diém d6i xtng v6i B qua diém D. Mat phing
(MNE) chia khéi tit dién ABCD thanh hai khéi da dién, thé tich khéi da dién chtia
dinh 4 bang
A. Mﬁ. B. “3*5. C. 3“3ﬁ. D. 9“3ﬁ.
80 96 320 320
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Cau 27. Cho tt dién déu 4BCD c6 canh bang a. Goi M, N 1an lugt 1a diém trén
canh AB, AC sao cho A—M:l, ﬂ:2. M:it phing (a) chtta MN va song song v6i
BM 2 CN

AD chia khéi tt dién thanh hai phan. Thé tich khéi da dién chtia dinh A4 bing
424° 424° 524° 11V24°

A. . B. . C. . D.
81 108 108 342

Cau 28. Cho khéi chép S.ABC c6 M € SA, N € SB sao cho MA = —2MS, NS = —2NB.
Mit phing (a) di qua hai diém M, N va song song véi SC chia khéi chép thanh hai
khéi da dién. Ti s6 thé tich ctia hai khéi da dién d6 bing
INES B. 2. c.t D. >,
5 5 9 9
Cau 29. Cho ti dién déu 4BCD c6 canh bing a. Goi E la diém d6i xiing cia 4 qua
D. Mit phing qua CE va vudng géc v6i mit phing (4ABD) cit canh AB tai diém F.
Thé tich cta khéi tit dién AECF bing
24a° 24a° 24° 24°
N Y T
Cau 30. Cho hinh chop S.4BCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan lugt
la trung diém cta AD, DC. Kéo dai SD mot doan sao cho D 1a trung diém ctaa SP.

Thiét dién tao bdi méit phéng (MNP) chia hinh chép thanh hai khéi 1an lugt c6 thé

A.

. e s Vo

tich 1a V,, V, (trong d6 V, la thé tich cua phan chia diém §). Ti s6 71 bang
2
B. 71 C 72 D 71

A. . . — . —
49 49 120

A~ W

Phan 3. Cuc tri

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudéng cln tai 4, SA vudng
géc v6i day, khodng cach tit 4 dén mit phang (SBC) bing 3. Goi « la géc gitia hai
mit phing (SBC) va (ABC), tinh cosa khi thé tich khéi chép S.4ABC nhd nhat.

A. cosa:—z. B. cosa:l. C. cosa:—s. D. cosa:g.

2 3 3 3

Cau 2. Trén duong thdng qua 4 va vudng géc véi mat phing chia tam giac déu
ABC canh bing 2, 1ay cac diém M va N khéng triing véi 4 sao cho (MBC) vuoéng
géc véi (NBC). Gia tri nhd nhat thé tich tt dién BCMN bing

A. 2. B. 2V2. C. 243. D. 6.

CAu 3. Cho tam gidc OAB déu canh a . Trén duong thdng d qua O va vudng géc véi
mat phing (04B) 14y diém M sao cho OM =x. Goi E, F lan lugt 1a hinh chiéu

12



vudng goc cua A trén MB va OB . Goi N la giao diém ctia EF va d.Tim x dé thé
tich t dién ABMN c6 gia tri nho nhat.
A. x=aV>2. B. x= a\/_ C.x:&. D.x:ﬁ.
2 12
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, thé tich 1a V. Goi
M 1a trung diém cta canh S4, N 1a diém ndm trén canh SB sao cho SN = 2NB; mit
phéng (a) di déng qua cac diém M, N va cit cac canh SC, SD lan lugt tai hai diém

phan biét P, Q . Thé tich 16n nhat ctia khéi chép S.MNPQ bing

AL B. 7. c. . p. ¥
2 3 3 4
Cau 5. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh, thé tich 1a V. Diém

M di dong trén canh SC, dat A]\j_g_k Mit phing (o) qua 4, M va song song véi

BD cit SB, SD tht tu tai N, P. Thé tich khdichép C.APMN 16n nhat khi

A k=1 B. k=2. C. k=+2. D. k=+/3.
Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén S4=y
(y>0) va vudng géc véi day (ABCD). Trén canh AD 1dy diém M va dit AM =x
(0<x<a). Biét x* + y* =4, thé tich 16n nhdt ¥, cta khéichép S.ABCM bang
“3;/5. B. 3“;*/5. C. “3;/3. D. ";f.
Cau 7. T hinh vuéng c6 canh bang 6 ngudi ta cit bd :

cac tam giac vudng cén tao thanh hinh t6 dam nhu hinh
v&. Sau d6 ngudi ta gap thanh hinh hop chi nhat khong
nép. Thé tich 16n nhit ctia khéi hop bing

A. 8\2. B. 9V/2. C. 10v2. D. 11(
Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh v61 AD =4a. Cac
canh bén cta hinh chép bing nhau va bing a6 . Thé tich 16n nhat cta khéi chép da

cho bang

8a 46 5
3

A 22 B. C. 84°. D. 4/64°.

3
Cau 9. Cho tam gidc ABC vuong tai 4 ¢6 AB=3a, AC=a. Goi (Q) la mit phing
chida BC va vudng goc v6i mit phing (4BC). Diém D di dong trén (Q) sao cho tam
gidc DBC nhon va hai mit phing (DAB) va (DAC) lan lugt hgp véi mit phing
(ABC) hai géc phu nhau. Thé tich 16n nh4t ctia khéi chép D.4BC bing
a*\3 3a’ 3a°\2 D 3a’

. B. —. C. . . .
4 8 10 13
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Cau 10. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’' c6 day la tam giac déu. Tam giac ABC' c6
dién tich bang J3 va ndm trong méit phing tao véi day mét géc nhon bang a. Thé
tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ dat gia tri 16n nhat khi o bang

A a= arctani. B. a= arctanl. C. a = arctan/2. D. a = arctan /6.

V2 N3
CAau 11. Trong tit ca cac hinh chép t giac déu c¢6 d =+/3 1a khodng cach giita hai
dudng thing chéo nhau gom mot duong thing chia mot dudng chéo clia day va dudng
théng con lai chtta mét canh bén hinh chép. Thé tich nhé nhat cta khai chép bing

A. 3. B. 9. C. 9V3. D. 27.

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chii
nhat. Mot mat phing khéng qua S va song song véi day
cit cac canh bén S4, SB, SC, SD lan ludt tai M, N, P, Q.
Goi M',N', P/, Q' 1an lugt 1a hinh chiéu cia M, N, P, Q
trén mit phdng day. Khi thé tich khoi da dién

MNPQ.M'N'P'Q’ dat gié tri 16n nhit, 6 s6 i—ﬂj bling

Al B. L.
2 3
Cau 138. Cho hinh chép S.4BC c¢6 SA:x(0<x<x/§), tat ca cac canh con lai déu

c. 2.
3

bang 1. Thé tich 16n nh4t ctia khoi chép da cho bang

AL B. L. L D. L

4 8 ¢ 16
Cau 14. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=x, BC=y, AB=AC=8SB=5SC=1. Thé tich
khéi chép S.4ABC 16n nhat khi tdng x + y bang
A. % B. %. C. 3. D. 443.
Cau 15. Cho hinh vuéng ABCD canh g, trén dudng thing vudng géc véi (ABCD) tai
A taldy diém S di dong. Hinh chiéu vudng goéc cia 4 lén SB, SD lan luot 1a H, K.
Thé tich 16n nh4t caa t dién 4ACHK bing

3 a3ﬁ

AL B c. <3 p. 46
— : s :

12 16 32
Cau 16. Trong mit phéng (P) cho dudng tron (7') dudng kinh AB=2r,C 1a mot

diém di dong trén dudng tron (7). Trén dudng thdng d vuong géc véi (P) tai 4 ldy
diém S saocho S4=r. Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu vuéng géc cia 4 lén SC va
SB. Khi C chay trén dudng tron, thé tich 16n nhét cta ti dién S.AHK bing

AT B. 73 c. Y5 p. 75
S S S e
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Cau 17. Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can tai B. Khoang cach tu 4

dén mat phing (SBC) bing av2, SAB=SCB=90". Xac dinh do dai canh 4B dé khéi

chép S.ABC c6 thé tich nhé nhét.

a\10
PR

A. AB= B. AB = a3. C. AB=2a. D. 4B =3a+/5.

CAau 18. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a. Tam giadc SAB
vudng tai § va nidm trong mit phing vudng géc véi day. Goi ¢ 1a géc tao bdi dudng
théng SD va mat phang (SBC) v6i ¢ <30°. Gia tri 16n nhét ctia thé tich khsi chép
S.ABCD bing

3 3 3 3
A 2 B. 4 */5. c. 8 */5. p. 8¢ ﬁ.
3 3 9 9
Cau 19. Cho khéi chép S.ABC c6 SA=SB=SC = a, ASB=60°, BSC = 90°, CSA = 120°.

Goi M, N lan lugt 1a cac diém trén canh 4B va SC sao cho % = % Khi khoang

cach gitia M va N nho nhét thi thé tich cta khéi chép S.AMN bing
V24° 5v24° 5v24° V24°
. B. . C. . D. .

72 72 432 432
Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, S4=ay2 va
vuéng géc véi mit day (ABCD). Goi M la diém di dong trén canh CD va H 1a hinh
chidu vudng géc cta S lén dudng thdng BM. Khi diém M di dong trén canh CD, thé
tich khoi chép S.ABH c6 gia tri 16n nhat bing

a2 a2

A.

a2 a2

A. . B. . C. . D. .
6 8 12 15
Cau 21. Cho tu dién ABCD. Hai diém M, N 14n lugt di dong trén hai doan thing
BC, BD (M, N khoéng trung B) sao cho 2%—&—3%: 10. Goi ¥, ¥, 1an lugt 1a thé

A s 1 . P VP 7R
tich cua cac khoi t¢ dién ABMN va ABCD. Gia tri nho nhat cua 71 bang

2

AB B. L3 p. &
3 25 25
Cau 22. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Hai diém M, N

1an lugt trén cac doan thing AB, AD (M, N khéng tring A) sao cho %—1—2% =4,

Ki hiéu ¥, 7; 14an lugt 1a thé tich cta cac khéi chép S.ABCD va S.MBCDN. Gié tri 16n

oo | w

g 2 2 N V S
nhat caa ti s6 71 bing

17

A2 B. L7
3 14

W
o
|~
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Cau 23. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bing 1. Goi M, N 1i hai diém thay d6i 14n
lugt thudc canh BC, BD sao cho (AMN) ludn vudng géc véi (BCD). Téng gia tri 16n
nhét va gia tri nhé nhét cta thé tich khéi tia dién ABMN bing
A2 B. 172, c. 12 p. 17V2.
12 72 144 216
Cau 24. Cho tt dién OABC c¢6 04, OB, OC d6i mdt vudng goéc va OA4 = 0B =+/2,
OC=1. Hai diém M, N lan lugt di dong trén hai canh AC, BC sao cho (OMN)
vuoéng géc v6i (ABC). Thé tich khéi da dién 4BOMN c6 gia tri 16n nhit bang
AL B. L c. 2 D. L.
4 9 9 12
Cau 25. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=1 SB=2,SC=3. Goi G la trong tdm tam giac
ABC. Mit phing (o) di qua trung diém I cta SG cét cac canh S4, SB, SC 1an lugt
1 1 1

tai M, N, P. Gia tri nhoé nh4t caa biéu thic T = ~+——>+— bang
SM* SN° SP

c. 18 D. 6.

7

A. B.

~ N
N | w
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Phan 1. Thé tich khéi da dién

Cau 1. Cho khéi tt dién ABCD c6 thé tich V. Goi V' 1a thé tich cta khéi tam mét c6

!/
cac dinh 13 trung diém cac canh cta khéi ti dién 4ABCD. Ti s6 V7 bing

AL B. L c. 3.
2 4 1
Loi giai, Ta 6 Lamw _ AM AN AP 1
% B AC AD 8
Suy ra V, e :%.
y

Tuong ty, ta cod V, mso = Venor =Vopsg = g

!/
T d6 suy ra =V nen L1 Chon A.
2 Vo2

Cau 2. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang 1, géc giita canh bén va

mat day bang 60°. Goi A’, B, C’ lan lugt 1a cac diém déi xting cta 4, B,C qua S.
Thé tich cta khéi bat dién 4BC.A'B'C’ bing

A B. 23 c. 43

2 3 3
Loi giai. Dé dang tinh duge V . = g
Thé tich khéi bat dién
243
V=2V, jenc =24V 405 =8V ype = T

Chon B.

Cau 3. Cho khéi chép ta giac déu S.4ABCD, c6 day ABCD la
hinh vuéng canh bing @, tAm O; canh bén bang a3. Goi M
la trung diém cta CD, H la diém déi xting cia O qua SM.
Thé tich khéi da dién ABCDSH bing

a*10 2’10

3
A. . B. i Jﬁ'

C

12 18 To24
L&i giai. Khoi da dién ABCDSH dugc chia thanh hai khéi chép S.ABCD va H.SCD.
1 1 a*\10

® Vs usco = ESO'SABCD = E SB* — OB’ S gpep = 6

® Vi H la diém d6i xting cia O qua SM nén d|0,(SCD)|=d|H,(SCD)]

1 a3\/ﬁ
— Viseo =Voser = Z S.ABCD — T



3
0 . . . N 1
Vay thé tich khéi da dién can tinh bAng Vi s + Vi sep = 5“21—0 . Chon D.
Cau 4. Cho hinh da dién nhu hinh vé, trong d6 3
ABCD.A’B'C'D’ 1a hinh hop chii nhat véi av3
AB=AD=2a, AA'=a, S.ABCD la hinh chép C
N N 2 --------‘\- i) B
c6 cac canh bén bing nhau va bing a+/3. Thé ,‘:' AR iy
tich ctia khoi t dién SA’BD c6 thé tich bing pazemi L\ g a
3 i e ca—
A. 2a . B. ) . R ~\“~§~ ‘\‘ B’
c. 2 D, 432 D' 2 K
3 6
L&i gidi. Goi 0= ACNBD, I =SA'NAC. Ta thdy ¥, ,0 =Vs oo +V s osr
Tinh duge DB = 2\2a—— OB=+2a va 3
SO=~SB*—0B* =a=A'A.
Suy ra Vs o =V per TV ppr = 2V par- *,:CI_'___L“_‘ _________ B
) 1 T :O_\r _____ -2
Tacod Syppy =—S pep = @ AT gy s Wl
4 D :/—-:::—: ------- il 1
) 1 ,  2d° T e L A
Vay Vs ymp =2V py = Z'ESADBI'SO =54 .a= 3 IR N \ B’
Chon C. D - \A’

Cau 5. Cho khéi ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich 1a V. Hai mit phing (ACB’) va
(BA'C’) chia khéi lang tru da cho thanh bén phan. Phan 16n nhét ¢6 thé tich bing

ALy B. 2v. c. 3y D. 2y,
2 5 5 12
L&i giai. Goi 1= A'BNAB',J =B'CNBC'. A c’

Ta tinh dugc 7, lV; v, lV 1

'BAC T 3 BIIB' — 4 BBaC = EV-
1 1 1
Suyra Ve, =V pem = 5V _EV = ZV_
A C

B

VflVflV = iV. Chon D.
4 12 )

ccalr =
3

Vay 7,

CAu 6. Cho hinh lang tru dtng ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac déu canh
a, AA' =a. Goi E la trung diém canh AC, mat phéng (A’B’E) cdt BC tai F. Thé
tich khéi da dién CA’'B'FE bang
3 3 3 3
A 9B B. 93, c. 23 p. £33,
4 8 15 16




Loi giai. D& dang xac dinh duge F 1a trung diém cta BC.
Kéo dai A'E cit CC’ tai I. Khidé C'T =2a.

=V a3\/§

rane —Viee —Vegse = 16

Tacé V,

CA'B'FE

. Chon D.

Cau 7. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi
M, N 1an lugt 1a trung diém cta cac canh 4B va B'C’. Mt phing (A’MN) cit canh
BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N bing
PUCAES p. 123 c. 13 p, 743
32 32 48 96
Loi giai. Chia khéi da dién MBP.A’B'N thanh 2 phan gom: chép tam gidc M.A'B'N
va chép ti gidc M.BB'NP (nhu hinh vé).

. 1 A c’
Taco V=V oy +Visznr = E(AAI'SAA’E’N +MP'SBB’NP)' V
Trong do6 é

2 2 2
Saamn :lSAABC =2 \/37 MP = a\/g’ Ssanp :a__l'a.gz.?vi. AM ¢
2 8 4 2 2 4 8 B P
3 3
Vay V=" ﬁ—&-ﬂ _Ta \/3 Chon D.
318 32 96

Cau 8. Cho hinh lang tru 4BC.A'B'C’ c6 thé tich 96 cm®. Goi G la trong tAm cua
tam giac A’B'C’' va H 1a trung diém cta BC. Thé tich khéi ti dién B'GAH bing

A. 12 em’. B. 16 cm®. C. 18 cm’. D. 24 cm®’.
Lai giai. Goi H' 1a trung diém ctia cia B'C' ——H', G, A’ thing hang.
) 1 A C’
Ta c6 Vi apn = E'VA’B’H’.ABH' V’
Suy ra Ve ammar = EVABH,A’B’H/ = E’VABC.A/B’C’ =32 cm”. J o
1 1 ; N
Do Syeun = ESAHH’A/ —Vyoum = EVB/.AHH’A’ =16 cm’. Chon B.

Cau 9. Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang V. Goi M, N, P lan lugt
la trung diém cla cac canh A'B’, BC,CC’. Mit phang (MNP) chia khéi ling tru
thanh hai phan, phan chita diém B c6 thé tich 1a V;. Ti s6 % bing

25 C 49 D 73

AL = L2 EN
3 72 144 216



Loi giai. Kéo dai NP cit BB’, B'C’ 1an ludt tai R, Q.
Goi K = ABNMR, J = A'C' 1 MQ.

Vi APNC = APQC' (g—c_g)_>c/QZCN:%BC,

Goi & va S 1an lugt 1a chiéu cao va dién tich day ling tru.

Ta c6
31 3 1 3k 3 K14
SMB’Q :EES :ZS—)VR.MB’Q 25725 :?
11 1 141 V
Sy =——S=—8——>V, == —=——85=—
Y276 12 BRIV 37271 72
11 1 1 a1l V
SJQC/ :Z.ES:§SA—>VPJC,Q 15555 :4—8
49
Suy ra Vl =Vrupo _VR.KBN _VP.C’JQ :mV Ch()n C.

Cau 10. Cho hinh lang tru 4BC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang V. Goi M, N, P lan lugt la
trung diém ctia cac canh 4B, A'C’, BB'. Thé tich ctia khéi t& dién CMNP bang
Az B. L c. X . 2~
3 4 24 24
Loi giai. Goi E 1a trung diém ctia AC. Goi G la trong tAm cta tam gidc ABC, goi I
14 giao diém ctia NP va EB.
Dé dang chiing minh duge IG = gGB.

5 5 5 5

Suy ra Sype = ESAMBC = ZSAABC — Ve = ZVN.ABC = EV
4

Tacs Lamee NP1 P :l.VNMC, _7 Chon C.
Vs NI 2 ' 2 7 24

o

Cau 11. Cho td dién ABCD c¢6 AB=CD =5, AC = BD =+/34, AD = BC =+/41. Thé
tich ctia ti dién ABCD bang

A. 10. B. 20. C. 30. D. 40.
Loi giai. Cho tt dién 4BCD gin déucé6 AB=CD =a, AC=BD=5b, AD=BC =c.

Khi d6 V., :%\/(a2 +b' =)0+ —a’ (@ +¢* b)),

Ap dung: V., = gJ(25+34—41)(34+41—25)(25+41—34) =20. Chon B.

Cach2.Dit a= AB=CD=5,b= AC=BD=+/34,c= AD = BC =/41.



Dung tt dién AMNP véi B, C, D 1a trung diém cta MN, MP, NP.

Tacs aB= 4o M2 ,p_NP
2 2 2 M p
— cac tam gidc AMN, ANP, AMP d&éu vuéng tai dinh A4 B D
. AM, AN, AP d6i mot vudng géc. N
AM? + AN? = 44° AM® =2(a* +5° —*)
Khi d6 { AN® + AP* = 4c* ——{ AN’ =2(0* +¢* —a*)
AM? + AP = 4b° AM® =2(¢" +a> —b?)

20.

. 1 |a>+b6°=c* B +c*—a® a>+2 -0
Vay VABCDE\] 3 . 3 . 5 =

Cau 12. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich 120 cm®. Goi M, N lan lugt 1a
trung diém AB va AD. Thé tich khéi ti dién MNA'C’ bang:

A. 15 cm’. B. 20 cm®. C. 24 cm’. D. 30 cm’.
Loi giai. Goi £, S,V 1an lugt 1a chiéu cao, dién tich day, thé
tich ctia hinh hop ABCD.A’B'C'D’. Khi d6 V = h.S.

Taco §= %AC.BD. sin(AC, BD)—V = %h.AC.BD. sin(A4C, BD).

Vi M, N la trung diém cta 4B, AD nén ta c6 MN I BD—>(]WN/4,A\C) = (BD,//A\C)

Laic6 d(MN,A'C')=h—— 7, éMN.A'C’.d(MN,A’C’).sin(MN,A’C’).

MNA'C' T

1

Vay Ve = 5 BDAChsin(MN, AC) =V =20 cm’. Chon B.

1

2
Cau 13. Cho tt dién ABCD ¢6 S,,,c =4 cm’, S, ,,, =6 cm’, AB=3cm. Goc gitia hai
mit phing (ABC) va (4ABD) bing 60°. Thé tich ctia khéi ti dién da cho bing

N =

A. 24/3 cm®. B. ? cm®, C. # cm®, D. % cm?®,
Loi giai. Cho ti dién ABCD, biét dién tich hai méit bén 1a S, va §,; Do dai giao
2.8,.§,.sina

tuyén cua hai mat 1a ¢; Goc gitta hai mat bén la o. Khidé V; ;. = 3

2.4.65in60° 83
3.3 3

Ap dung: ¥, . = cm’. Chon D.

Cach 2. K& CK | AB (K € AB). Taco S, = %AB.CK—>CK :% cm.



Goi H 1a chan duong cao ctia hinh chép ha tit dinh C.

Xét tam giac vuéng CHK, tac6 CH =CK. sin CKH = 4f
R 2 L. e e 1eA 1 8\/_
Vay theé tich khoi tt dién ¥V = 3 =8 mp-CH=——cm’. Chon D.

Cau 14. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich V.
Goi E la diém trén canh SC sao cho EC =2ES. Goi (a) 1a mat phéng chia dudng
thdng AE va song song véi dudng thing BD, (a) cdt hai canh SB, SD 14n lugt tai hai
diém M, N. Thé tich khéi chép S.AMEN bing
Az B.”. c. ~.
6 9 12
Loi giai. Ké OF song song IE, suy ra
SI _SE 1 SM SN 1

SO SF 2 SB SD 2
S4 sc
=—=1c=
Khids | SgD .
b=2"—2 d=""—>
SM SN
VY.MNPQ:a+b+C+d v 1
Ap dung cong thitc tinh nhanh { ¥, .~ dabcd  ta dugec >N —— Chon A.

S.ABCD

at+c=b+d

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi, S4 vuong goc véi day. Mat
phéng (P) qua A vuéng géc véi SC cit cac canh SB, SC, SD lan lugt tai G, F, E.

Biét rang ( ) chia kh&i chép thanh hai phan c6 thé tich bing nhau. Tinh %= gﬁ
A.k:m_l. YB3l o TSl 7L
6 4
SB SD sC
Loi bt —=—=x,—= ,y>0).
i giai. Da G- SE xSF y (x,y>0)
Ap dung céng thic tinh nhanh
Vs agrc _ 1+y+2x
Vs ascp 4yx2
x+x=y+1
1 2y+2 2, y_\/ﬁ—l
2 y(y+1) y(y+1) 2
Tir d6 ta tinh duge k= F — LV +1 cponp,
SC vy 8



Cau 16. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’. Goi M, N lan lugt la trung diém caa hai
canh 44’ va BB'. Mat phing (C’MN ) chia khéi ling tru da cho thanh hai phan. Goi
¥, 1a thé tich khéi C'MNB'A’ va V, 1a thé tich khoi 4BC.MNC'. Khi d6 ty s6 ; bang

2

A B. c. 2. D. 3.
3 4

W | =

1

. E.

Loi giai. Ta co cc =0, AM = BN = l x 7
c'c 7 A4'4 BB 2 v

Ap dung cong thic gidi nhanh: Vewwa _ %[0 +l+ 1] =

CAB.C'A'B’ 2 2

1
>

v 1
Suy ra - =—-. Chon A.
y 7, 5 0 A C
B

Cau 17. Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ c6 thé tich 13 ¥ va c6 do dai canh
bén A’A=6. Trén canh 4’4, B'B,C'C lan lugt 1ay cac diém 4, B, C, sao cho
AA=2, BB=x, C,C=y véi x, y 1a cac s6 thuc duong théa man xy =12. Biét ring

thé tich ctia khéi da dién ABC.4,B,C, bing %V. Gia tri cia |x — y| bang

Al B. 2. C. 3. D. 4.
Loi gidi. Tacs 21 BB _x CC._y
44 3BB 6 cC 6

‘ ‘. V o simicr
Ap dung cong thic giai nhanh: M:l[l X y] _1

Visease 33 6 6) 2
Suy ra x+y=7. K&t hop véi gidi thiét xy=12 ta dudgc
iiiiii—ﬂx—ﬂzl. Chon A.
Cau 18. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 cac canh bang a, mot mit phing
(a) cét cac canh A4’, BB', CC’, DD' 14n lugt tai M, N, P, Q. Biét AMz%, CP:‘%".

Thé tich khéi da dién ABCD.MNPQ bing

3 3 3 3
AL B. 29 c. U p. 1o
3 3 15 30
L&i giai. Thé tich hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' 1a V ) ypey = @ -
AM 1 cP 2
T Ty T s
Ta cé BN D .
p=BN PR
BB DD




VMNPQ.A’D’C/B’

1
. .. =—(a+b+c+d
Ap dung cong thic giai nhanh:{ 7V ( )

ABCD.A'D'C'B'
atc=b+d
Viwroanes 1 11 11 11a°
Suy ra 2MAPEE = (g4 c)=— —— Vo uven = — Vs aper = —— Chon D.
sepancs 2 30 nro4 30 ‘ 30

Cau 19. Cho hinh chép déu S.4BC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Goi E, F
lan lugt 1a trung diém cha cac canh SB, SC. Biét mat phing (AEF) vudng géc véi
mit phéng (SBC). Thé tich khéi chép S.4ABC bing

3 3 3 3
A DY B, 43 c. 45 p, Y15,
8 24 24 27
Loi giai. Goi M 1a trung diém BC, O la trong tAm tam giac ABC.
SN 1 EF

AN L EF

Suy ra SO L (A4BC). Goi N:SMOEF—>{ nén 90° = (AEF),(SBC) = SNA,

Xét tam giac SAM, c6 AN la dudng trung tuyén va 3

cting 1a dudng cao nén tam giac SAM cantai 4

\ F
84 = AM:%. ‘
\/» A& C
Tam gidc vuong SAO, c6 SO =+/SA*> — AO* —%. M
B

a5

24
Cau 20. Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh bén bing a. Goi E, F lan ludt 1a trung
diém cla cac canh SB, SC. Biét mat phing (AEF) vudng géc v6i mit phéng (SBC).
Thé tich khéi chép S.4BC bing

NG a3

Vay Vg e :%SAABC.SO = . Chon C.

a5 15

A. ) B. ) C. . D. .
8 24 24 27
Loi giai. Tuong tu nhu bai trén, ta c6 AM = SA=a.
2a a’
AB=BC=CA=— SAABC:_ 3
Suy ra 5 V3 = V3 nén Vg 0 = #. Chon D.
A0 = ?a SO — ﬁ
3

CAu 21. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Goi M la
trung diém S4. Biét mit phing (MCD) vudng géc véi mit phéng (SAB). Thé tich cta
khéi chép S.ABCD bang
3 3 3 3
A2 B. “Y5 c. ©3 p., <5
V3 2 6 6

Lai giai. Goi N =(MCD)NSB, suyra N la trung diém SB.




Goi P, Q, R 14an lugt 1a trung diém MN, CD, AB
SP 1 MN

_—
QP 1 MN

Xét tam giac SQR, c6 QP la dudng trung tuyén va

nén 90° :(]MCD)’/T(STB):@—'TS'.

cting 1a dudng cao nén tam giac SOR cin tai Q
——SQ=0R=ua.

Tam giac vudéng SQO, c6 SO =+/SQ° — Q0 =

a3

6
Cau 22. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, BC =a. Canh
bén SA vudng géc véi day, goc BSC = 45°, mit phing (SAC) tao v6i mat phing
(SBC) mot géc 60°. Thé tich khéi chép S.4ABC bing
A 26 p. ©Y2 c. V3 p, 46
15 18 24 30
Loi giai. Goi H 1a hinh chiéu vudéng géc cia B trén mit phing (S4C). Suy ra
HcAC va BH 1 AC. Goi E la hinh chiéu vudéng géc cia H trén SC. Suy ra
BE 1 SC va 60° =(SAC),(SBC) = HEB.

a3
P

. 1
Vay Vs apcp = ESABCD'SOZ -

. Chon C.

Tam giac SBC vudng can tai B suy ra E la trung diém SC. 3

Ta c6 SC = BC2 =a /2, suy ra BE:%SC:af. E

Tam gidc BHE c6 BH = BE sin HEB = %. A C
Tit d6 tinh duge AB:“SIS,AC:Z‘“S/E,SAZ"JSE.

VAY Ve =3 Sune-SA = f Chon D.

Cau 23. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, mét bén S4B la
tam gidc déu, mat bén SCD 1a tam gidc vudng can tai S. Goi M 1a diém thudc dudng
thdng CD sao cho BM vudng géc véi SA. Thé tich ctia khéi chép S.BDM bing
PNCRES B. 23 c. 23 p, ©Y3
16 24 32 48
Loi giai. Goi E, F 1an lugt 1a trung diém ctia AB, CD —— EF 1a trung truc cta AB.

10



>
SEES

B C K
Ké SH 1 (ABCD)(H €(ABCD)), ma SA=SB=a — HA=HB nén H € EF

Suy ra HC = HD = SD = SC—— ASDC vudng can tai §.

Trong tam giac SEF c6 SE —i EF =a; SF = Cf zg.
Nhan thay SE® + SF? = EF*? —>ASEF vudng can tai S
2
__pg-SE 34 gy sir =93
EF 4’ 4’ 4

Kéo dai AH cit BC tai K —— BK =2FEH :32—“.

T gia thiét BM 1 S4, suy ra BM 1 AK.

T d6 ta ching minh duge AABK = ABCM (g—c—g)= CM = BK :32—a——>DM :g

a3
4

Vay Vs oo = T Chon D.

1 1(1

Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh « va hai tam giac
SAC va SBD la nhiing tam giac déu. Goi A', C' 14n lugt 1a trung diém ciia S4 va
SC. Thé tich khéi ti dién 4'BC'D bing

a3 B. “¥3 c. Y6 p, £Y6

16 24 24

L&i giai. Goi H 1a tAm hinh vuéng ABCD.
SA=8B=SC=SD
SH 1 (ABCD)
Suy ra S.ABCD 1a hinh chép déunén V, .., =2V, 00
Tac6 BH L (SAC)= BH L (HA'C').

T giai thiét suy ra {

) 1 2(1 a6
DO dO VA’BC'D _Z'ESAHA‘C"BH_E[ZSASAC]'BH_ 24 . Ch(_)n C.

Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Canh bén S4
vudng géc véi day, SC =a/3. Goi M, N, P, Q lugtla trung diém cta SB, SD, CD,
BC. Thé tich cta khéi chép A.MNPQ bang

3

3
AL B. L. C.
3 4

a3

ez D. £
8 12

11



MN | PQ
Loi giai. Goi I = ACNPQ. Tacé {MN = PQ
NP 1 PQ
—— MNPQ la hinh chii nhatnén V, ;.0 =2V, 4p0-

Ta c6 d[M,(APQ)| :%SA, ma

SA=SC* - AC* =a——d|M,(4PQ)| ==

2 3
BD :3%. Tu d6 suy ra V), =2,

1
Tinh dugec S =_—AI.PQO =
) Q 16

L3 4cl

2 4 2
e

Vay V, uweo = 2V apo = S Chon C.

Cau 26. Cho lang tru ABC.A’B'C’' c6 day ABC la tam giac vudng tai 4 va goéc
ABC =30°. Goi M la trung diém ctia 4B, tam gidc MA'C déu canh a va nim trong
mit phing vuéng géc véi ddy (ABC). Thé tich khéi lang tru da cho bing

3 3 3 3
AL B. 2% c. 3% D. 2%
7 7 7 7
Loi giai. Goi H 1a trung diém CM. Suy ra A'H zé va c’ B
A'H 1 (ABC). A’

bat AC =x, suyra BC=2x va AB= x/3.

Pitago trong ACAM tim duge x = ZTa.
7 c B
. , 1 , 34’ M
Vay VABCAA‘B'C' = SAABC'A H :EABACA H :T Ch(_)n C. A
Cau 27. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’. Biét khoang cach tit diém C dén mat
phéng (ABC’) bdng a, goc gitia hai mat phing (ABC’) va (BCC’B’) bing a véi

cosa :% Thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C’ bing
3a J_ B 9a°\/15 c 3a°\15 b 94°\/15
T To20 20

Loi giai. GQ1 M latrung diém cia 4B, H la hinh chiéu ctia C 1én C'M.
Suyra CH L (ABC’) va CH =a.
Goi N la hinh chiéu cia C 1én BC’, khi d6

BC' 1 (CHN)= BC' | NH——(4BC"),(BCC’) = CNH = a.

12



Dit AB= AC=BC=x——CM :#.
Trong tam giac vudéng CHN c¢6 CN = CH = 3ax/§.
sin 4

Trong hai tam giac vuéng C'CB va C'CM 1an lugt c6

1 1 1.1 1 1
C/CZ CNZ Bcz ’C/CZ CHZ CMZ :
1 1 1 1 8 1 1 4 3a
“BCT - oGS s X=a3I— M =—
CN* BC* CH* CM* 94 x> a 3%° x=a\3 2
2
T d6 ta tinh dudc CC’::‘W\/g va S, = 3a I
5 4
3
Vay Ve yper =CC'S e = gazgﬁ. Chon D.

Cau 28. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang cdn véi AD=2AB
=2BC =2CD =2a. Canh bén SA4 vuéng goéc véi day. Goi M, N lan lugt 1a trung

3

diém cta SB va CD. Biét thé tich khéi chép S.4BCD bing 2 N2 Cosin goc gitia

MN va (SAC) bing

AP B, 35 c. Y310, p. 3¥310,
10 10 20 20
3
Loi gidi. Ta o V, 0 =~ 5422 BC 44D, Be) = Lsa. 3—“ a3s_a3 o,
- 3 2 3 2 4
Goi P la trung diém 4B, khi d6 MP L (ABCD). 3

Goi K = NPN AC.
Dung HK 1 (ABCD) véi H € MN. Khi d6 H € (SAC).

Tacé AC =a 3, CD=a, AD=2a suyra NC L AC.

— A D
Khi d6 cos(MN,(SAC)) = cos NHC = HC
NH P N
_ 3WHK® + KC’ \/31 B c

. Chon C.

2MN
Cau 29. Cho khai chop S.ABC c6 SA=6, SB=2, SC=4, AB=210 va SBC = ASC
=90°. Thé tich khéi chép S.ABC bing

A. 44/3. B. 6+/3. C. 843. D. 124/3.
L&i gidi. Pitago trong tam giac SBC ta duge BC = 24/3; 9
trong tam giac SAC ta duge AC = 24/13.
Kiém tra thdy AB®+BC?>= AC*—— tam giac ABC

vudng tai B. A (o]
BC L SB \

Tacs |20 % Jpey (SAB)= (ABC) L (SAB). "
BC L AB 5

13



Do d6 néu goi H la chan duong cao ha tu S trong tam giac SAB thi ta c6

SH 1 (ABC) va SH = SASB __ 6 vy Vi anc zlsMBC.SH.:4ﬁ. Chon A.
Js4? +sB> 10 3

Cau 30. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AB=1, 4D =+/10;

SA=SB, SC=SD. Biét hai mat phéng (SAB) va (SCD) cung vuéng géc véi nhau va

tong dién tich hai tam giac SAB va SCD bing 2. Thé tich khéi chép S.4BCD bang

A. l B. 1. C. E

2 2
L&i giai. Goi H 1a hinh chiéu vuéng géc cia S trén
mit day (4BCD). Do SA=SB suy ra H thudc dudng

trung truc cua A4B; tuong tg H thudc dudng trung

truc caa CD. Suy ra H € MN (nhu hinh vé).
SAB)N(SCD)= S

Ta cb ( ) ( ) o
SM 1 Sx; SN 1 Sx

gia thiet m — 900

24 9P =MN*=10
SM — Xty 2 .2 2, 2 _
Dét{ ¥ tacohe |1 ) ¥y =10 a7 +y =10
SN =y Ex.AB+5y.CD:2 x+y=4 xy =13
Khids sSH=—2 ~ 3 vayv., —Lls  sw_1 ChonB
m \/E’ g S.ABCD 3 ABCD* . .

CAu 31. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can dinh 4, BC = 2g,
SB=SC, SA=2a va SA tao v6i day mdt géc 60°. Biét H 1a hinh chiéu vudng géc cia
dinh S trén mat ddy (ABC) thudc tam giac ABC. Thé tich khéi chép S.AHC bing

3 3 3 3
a3 p. ©¥3 c. ©¥3 p, ©Y3.
3 6 9 12
Loi gidi. Ta ¢c6 SB=SC suy ra H thudc trung truc cua doan BC. Tam giac ABC
vudng can tai 4 nén H nim trén duong thing di qua hai diém 4 va M (M la

trung diém BC nén AM = %BC =a). Hinh chiéu vudng géc cia SA trén mit phing

A.

(ABC) 1a HA nén 60° = SA,(ABC) = S4, HA = SAH.
Xét tam gidc vuong SAH, ta c6 AH = SA.cosSAH =a—= AM . Do &6 H = M.

S
Trong tam gidc vudng cdn ABC c¢6 AB= AC = 5_—; =a2.
Trong tam giac vudéng SHA c6 SH = SA. sin SAH = av/3.
1 11 a’

Ta c6 Syue == Saue ==| = ABAC|="—. c A

AAHC 2 AABC 2 [2 ] 2 2 5

3

Vay Vs yue = %SAAHC'SH =4 g/g Chon B. B

14



Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1la hinh chii nhat tim
O, AB=a, BC = a/3; tam gidc SOA can tai S va mit phing (S4D) vuéng goc voi
mit diy (4BCD). Biét géc gita SD va mit phang (ABCD) biang 60°. Thé tich khai
chép S.ABCD bing

3 3 3 3
A CV3 p. 243 c. 93, p, ©V3
3 3 6
L&i giai. Tam giac SO4 cin tai § nén SO =S4 suy ra

H thudc trung truc doan OA4; méit phing (84D) vuodng

géc v6i mit day (ABCD) nén H thudc giao tuyén AD.
T d6 suy ra H 1a giao diém cua trung truc doan OA
v6i canh AD.

Tacé AC=BD=+AB*+BC* =2a.

Suy ra A0 = BO = AB = a nén tam giac ABO déu canh a, suy ra ABI = 30".

Goi I 1a trung diém cta A0, suy ra dudng trung truc doan 04 di qua hai diém 7, B.
Suy ra H = BINAD. Khi d6 60° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH.

suy ra HD = AD— AH _ 2% . SH - HD.tanSDH = 2a.

3

Tinh duge AH =-=

\/5,
1 2433
3

Vay VS.ABCD = ESABCD'SH =

. Chon B.

CAu 33. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a. Cac mit bén
(S4B), (SAC) lan lugt tao véi day cac goc 1a 60°, 30°. Hinh chiéu vudng goc cua S
trén mat phang (4BC) nim trén canh BC. Thé tich khéi chép S.4BC bing

3 3 3 3
“ﬁ. B.aﬁ. C.‘“B. D.‘“B.
4 12 32 64
Ldi gidi. K& HE | AB (E € AB), HF | AC (F € AC) (tham khao hinh vé).
SEH = 60° HE = SH.cot 60°
— — .
SFH — 30° HF = SH.cot30°

2 S
Ta c6 Sy +Sasen = Sasme < %AB.HE +%AC.HF _aV3

A.

Tu hinh vé, suy ra

2
g3
4 8

R 1 3.3 B A
Vay I/S,ABC ZESHSAABC _:_[ Ch(.)n C. H a

= %.a.SH. (cot60°+ cot 30°) =

C
Cau 34. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac v6i AB= AC =5a, BC =6a
va cac mat bén cung tao véi day cac géc 60°. Hinh chidu vudng gbc cua S trén mait
phéng (4BC) nim bén trong tam giac ABC. Thé tich khéi chép S.ABC bang

15



A2 B. a’\/3. C. 6a°/3. D. 84°.
3

Loi giai. Ké HE | AB (E € AB), HF L AC (F € AC), HI L BC (I € BC).
Tit hinh v&, suy ra SEH = SFH = SIH = 60°—— HI = HE = HF = SH.cot 60°.

) S
Ta c6 Snasr T Sauce T Sascw = Sausc
& %AB.HE +%AC.HF + %BC.HI =124°
& l.l6a.SH. cot60° =124° SH = 3a\/§. B A
2 2 I
1 3 F
Vay Vs use =3 Samc-SH =6a /3. Chon C. c

Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat v61 AB=a, AD = 2a.

Hinh chifu vuong géc cia S xudng mit phing (ABCD) thudc doan BD. Hai mit

phéng (SBC) va (SCD) lan lugt hop véi day cac géc 60° va 30°. Thé tich khéi chép

S.ABCD bing

a3 4a°\3 a3
. B. . C. .

5 5 15
Loi giai. Ta c6 S,,0p = Sapme + Sacun

261\/5
5

&a’ = %BC.SH cot 60° —I—%CD.SH cot30° — SH =

. 1 4a°\3
Khi d6 V, 00 :ESABCD.SH T

. Chon D.

Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60"
Cac mit phing (SAB), (SBD) va (SAD) cung hop véi day (ABCD) mdt gée 60°. Biét
hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat day ndm ngoai tam gidc ABD. Thé tich caa
khéi chép S.4BCD bing

as\/g. B. a3\/§. C. a3\/§.

2 4 6

Loi giai. Tu gid thiét suy ra chan dudng cao ctia hinh chép
S.ABCD 1la tam duong tron bang tiép tam giac déu ABD.
Do ba duong tron bang tiép ciia tam gidc déu ABD cé ban

kinh bang nhau nén chi can xét mot trudng hop H la tam
dudng tron bang tiép ting véi dinh 4.

Dé thay C 1a tAm dudng tron bang tiép cin tim va ban
kinh bing CO = a\/_ ——8C =CO0.tan60° = 32a

16



1 a3

Vay Vs isep :E.SABCD.SC: Y Chon B.

Cau 37. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh chit nhat véi 4B =43,
AD =+/7, canh bén bang 1. Hai mat bén (ABB’A’) va (ADD’A’) l1an ludt tao véi day
nhiing géc bang 45° va 60°. Thé tich khéi lang tru da cho bang

A. 3. B. 3\/3. C. 7. D. 7\/7.
L&i giai. Goi H 14 hinh chidu vuong goc ctia A’ B
xudng mat day (ABCD).
Dit A'H =h. Tacé MH = hcot45°; NH = hcot 60°
va AH = AA? -1 =1- 1.

Tu MH’ + NH* :AH2—>h:£.
J7
Suy ra V., ywer = Sipen-A'H =3. Chon A.

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chii nhat véi AB =46,
AD = \/5, tam giac SAC nhon va niam trong mat phéng vudng goéc véi day. Biét hai

mit phing (S4B) va (SAC) tao véi nhau géc o théa man tana:%; canh SC =3.
Thé tich khéi S.4BCD bing

A. %. B. g C. 343, D. %

Loi gidi. Dt AH =x, SH=7y. C6 AB=+/6, AD=+3—— AC =3.
Ta ¢ SC=+HC? +SH* & 3=1/(3—x) +y* ——x+y* —6x=0. (1)
Goi M € AC, BM | AC—— BM =~/2 vi AM =2.
K& MN | SA (N € SA)——(SA4B),(SAC) = a.

42

é—>MN:—.

4 3
0
d(H,54 N

Miit khae: “ULS4) _AH X +y x

> W0

BM
Ta cé: tana =——=

MN AM 42 2
3

suy ra y’ :%x. (2)

Tu (1), (2) suy ra x:% y% nén Vg 0 :% Chon B.
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Cau 39. Cho hinh chép S.4ABC ¢6 AB=a, AC =a-/3, SB>2a va ABC = BAS = BCS
=90°. Sin ctia géc gitta dudng thang SB va mit phang (SAC) bing g Thé tich

khéi chép S.4BC bang
A OY6 p, 7Y6. c. 93 D.
3 6 9 9
Loi giai. Goi O 1a trung diém AC, D d6ixing caa B qua O.
Suy ra d|B,(SAC)|=d|D,(S4C)|.
AB 1 AD

Ta cé — AB 1 SD.
AB 1 S4

Tuong tu c6 BC L SD. Tu d6 suy ra SD L (ABCD).

bit SD=x (x>0) —SB=+/x"+3a" (1)—ZX5x>a.

— d(B,(SAC
Vi sin(SB,(SAC)):E@ (B.(540)) _ 11 d(D,(SAC
11 SB 11
! _ | + L + 1 :L+L+L (3)
d*(D,(SAC)) SD* DC’ DA’ x & 24
T (1),(2) va (3) ta c6 phuong trinh

11 1 3
m:x—z—f—g@.‘sxél —11x2a2 +6a4 :0x—>“>x:a\/§.
1 a6

Vay Vs ase = ESAABC‘SD = T Ch(_)n B.

Lai c6

Cau 40. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac cdn tai 4 v6i AB=a va
BAC =120°, SBA=SCA =90°. Biét géc gitia SB va mat day (ABC) biéng 60°, thé tich
khéi chép S.ABC biang

AL B, B3¢ c. 3 p. 33

4 4 4 4

L&i giai. Chon D € (ABC) sao cho DBA = DCA = 90°.
Suy ra ADBC déu nén DB = DC = BC = a\/3.
Tuong ty nhu bai trén ta ching minh duge SD 1 (ABCD).

Suy ra 60°:m:®. D ¢
Khi d6 ta tinh duge SD = DB.tan SBD = 3a. A
1 a3 B

Vay Vs e :ESAABC.SD = . Chon B.

4

Cau 41. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1la tam giac déu canh a va
SBA=SCA=90°. Bit goc gitia hai mit phing (S4B) va mit day (4BC) bing 60°,
thé tich khéi chép S.ABC bang

18



3 3 3 3
e p. V3¢ c. Y3 p, V3¢
4 6 12 24
L&i giai. Chon D € (A4BC) sao cho DBA = DCA = 90°.

Ta chting minh duge SD L (ABCD).

A.

Suy ra 60°:((57B),(A\BC)) = SBD.

D C
Tinh duge BD = AB. tan BAD = % va SD = BD.tan SBD = a.
‘A
3 B
Vay Vs e = %SAABC.SD = alf. Chon C.

Cau 42. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac cdn tai 4 v6i AB=a va
BAC =120°, SBA=SCA=90°. Biét géc o gitta SB va mit phéng (84C) théa man

sin g %, khodng cach tit § dén mit diy (ABC) nhd hon 2a. Thé tich khéi chép

S.ABC bing
3 3 3
A. ﬁa. B. ﬁ". C. *5“.
4 6 12

L&i giai. Chon D € (A4BC) sao cho DBA = DCA = 90°.
Suy ra ADBC déu nén DB = DC = BC = a\/3.

Ta chiing minh duge SD L (ABCD).

bit SD=x (0<x <2a)—— SB=+/x" +3d’.

Goi I=DBNAC. Trong tam giac vudéng DCI, cb

DI = b =2¢+/3 nén B la trung diém cta DI
c0s60°

——d|[B,(SAC)|= %.d[D, (s40C)).

d|B,(SAC Jx? 2
Ta c6 sinp = [ é’B ) d[B,(SAC)]_SB.simp—\/g'xT—H’a. (2)
SD.DC xa+/3

Ké DK | SC (K € SC) ——d|D,(SAC)| = DK = - .
( ) [/ (54C) JSD? + D x? +38°

xa/3 _ \/5.\/362 +3a®  goiine

Twu (1), (2) va (3) suy ra x=a.
(01 (2) v () sy 20
3
Vay Vg ype = %SAABC’SD = alf- Chon C.

Cau 43. Cho ling tru tam giac ABC.A'B'C’ c¢6 d6 dai canh bén bing 4 va khoang
cach tit diém 4 dén cac dudng thing BB’, CC’ lan lugt bang 1 va 2. Biét géc giiia hai
mat phéng (ABB’A’) va (ACC'A’) bang 60°. Tinh thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’.
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A 3. B. 2./3. C. 343.
Loi giai. K& AE | BB tai E; AF 1 CC' tai F.
Khi 6 (4BB'A’),(4CC'4") = m
* Trudng hgp 1. EAF = 60°—=" , FF = /3.
Ta c6 AF® = AE® + EF’ —— AE | EF. Suyra AE 1L (BCC'B').
” 3 3 [1

ABC.A'B'C' — AV ABCC'B T A
2 2

S

5 BCC'B'

.AE] — %.[éBB’.EF.AE] = 2./3.

* Truong hgp 2. EAF =120°—=" , EF = /7.

1

Tac6 S,,, =~ AE.AF.sin120° = - d( A, EF).EF —d(4,EF) = 2EAF-Sn1207 V21
2 2

EF 7

1

Taco V. 3 5 BB EF.d (4, EF)= 1J—\f4 24/3. Chon B.

ABC.A'B'C’ T
2

=V

_3
A.BCC'B" 2
CAau 44. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’, khoang cach tit € dén dudng thing BB’
béng 2, khoang cach tit 4 dén cac duong thdng BB’ va CC’ 1an lugt bing 1 va /3.

Hinh chiéu vuéng géc cia A 1én méit phing (A’B’C ’) 1a trung diém M cta B'C’ va

A'M = i Thé tich cta khéi lang tru dé cho bing
A. % B. 1. C. 3. D. 2.
Loi giai. Goi E, F 14n lugt 12 hinh chiéu ctia 4 1én dudng thing BB’, CC'.
BB' | AE BB' | EF——d(C,BB')=EF.
Ta c6 = .
BB' L AF (doBB'/CC') "~ |(AEF) L (BCC'B')——d|A,(BB'C'C)|=d(4,EF)
V3
Tam gidc AEF c¢6 AE =1, AF =~/3, EF =2 nén vuéng tai 4. Suy ra d(A,EF)= -

Goi N la trung diém BC va H = EF N MN.
Suy ra H la trung diém EF nén AH:%EF =1.
Trong tam AMN vudng tai A4, cé

_ 23
AN—AM—T;sBB’:MN:—"“/E.

AH =1

VAY Ve iwer = oV sy = % %BB’.EF.d[A,EF] —2. Chon D.

A.BCC'B
2 2

Cach 2. Ta c¢6 (AEF) L BB' nén AABC c6 hinh chiéu vudng géc 1én (4AEF) 1a AAEF.
MN L (AEF)

— (AEF),(4BC) = MN, AM = AMN.
AM 1 (ABC)
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SAAEF — MN
cosAMN AM

Cach 3. Ta chiing minh duge 44’ 1 (4EF). Khi d6 thé tich ling tru da cho bing thé

Do @6 S, 5 =

Snar- Vay VABc,A’B/c' =AM.Sy 50 = MN.Sp pp = 2.

tich ctia khéi lang tru (T') c6 ddy la tam gidc AEF va chiéu cao la A4’ (chi cin cét
khoéi da dién ABCFE ghép xudng duéi khéi A’B'C'AEF ta sé thu dugc ling tru dtng).
Do d6 ¥y yper = AA Sy e = 2.

Cau 45. Cho khéi lang tru ABC.4A'B'C’, khoang cach tit € dén dudng thing BB’
bang 2, khodng cach tit A dén cic dudng thing BB’ va CC’ 1an lugt bing 1 va /3.

Hinh chi€u vuéng géc ctia 4 lén mat phéng (4'B'C’) la trong tam G’ cua tam gidc

A'B'C' va A'G' = % Thé tich cta khoi lang tru da cho bing

A. 3 B. i C. 8 D. 2
3 3 3
Loi giai. Tuong tu nhu bai trén V' = 44'.S, ...
2 2

Goi G latrong tdim AAEF = AG = EAH ==

Vi A4’ | (AEF)= AA' 1 AG nén d(G,AA')= AG.

Ma A4’ /| GG' nén d(G’,AA/):d(G,AA/):AG:%
24 A ! 47 P / / 2 Fall 4
Tam giac vuébng AG'A’ cb d(G,AA)zE,AG :E n

8

33

tinh duge 44’ = Vay v :% Chon B.
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Phan 2. Ty s6 thé tich

Cau 1. Cho hinh chép tt gidec déu S.ABCD. Goi H la
hinh hép chit nhat c6 bén dinh 1a bén trung diém cta cac
canh bén S4, SB, SC, SD va bén dinh con lai ndm trong
mat day (ABCD) (tham khao hinh vé). Biét thé tich khdi

hop H 1a V. Thé tich cta khéi chép da cho bing

A. 2V. B. oV.
c. iy p. 3y,
3 3

Loi giai. Chiéu cao ctia khoi chép gdp hai 1an chiéu cao khéi hop va dién tich mat day
khéi chép gip 4 14n dién tich mit day khai hop. Do d6 V., = gV. Chon D.

Cau 2. Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh binh
hanh A4BCD. Goi M, N, P,Q lan lugt la trong tam
cic tam giac S4B, SBC, SCD, SDA. Biét khoi chép
S.MNPQ c6 thé tich 1a 7, khi d6 thé tich cta khéi
chép S.ABCD bing

A B. 2.
1 1

c. 8 p. 8
1 8

Loi giai. Ta ¢ d|S,(4BCD)|= %d[S,(MNPQ)} va

3) 9
SABCD = ZSIJHK = 2[5] SMNPQ = ESMNPQ‘

Do dé Vs 4z0p = %VS‘MNPQ. Chon B.

Cau 3. Cho khéi tt dién 4BCD c6 thé tich V. Goi M, N, P, Q 14n lugt 1a trong tAm
cla cac tam giac ABC, ABD, ACD, BCD. Goi V' 1a thé tich caa khéi ti dién MNPQ.

!/
Ti s6 v bing
V

AL B. 2. c. X D.
27 27 27

O | —
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W |

Loi giai. Ta ¢c6 AMNP «» ADCB theo ti s6 k=

~—
—

nén S, =lSADCB va d[Q,(MNP)]:%d[A,(DCB

!
nén K:L Chon A.
V27

Cau 4. Cho lang tru tam gidc 4BC.MNP cb thé tich V. Goi G, G,, G,, G, 1an lugt 1a
trong tAm cta cac tam giac ABC, ACM, AMB, BCM; V, 1a thé tich khéi tG dién

G,G,G,G,. Khéng dinh nao sau day ding ?
A V=97. B. v =277, C. vV =81r,. D. 8V =817,.
Loi giai. Tuong tu nhu bai trén va chid y ring day 1a thé tich lang tru. Chon C.
Cau 5. Cho khéi tit dién déu ABCD c6 thé tich V. Goi M, N, P 1an ludt 14 trong tAm
V

!/
cac tam gidc ABC, ACD, ADB va V' la thé tich khéi t dién AMNP. Ti s6 v bing

AL B. 2. c. L. D. 5.
9 27 27 81
L&i giai. Xac dinh duge thiét dién 14 tam gidc EFH (tham khao hinh vé&). Ta c6
2
—~4[4,(BcD).
2 4(a(5co)

* d|4,(MNP)|=d|A,(EGH )|

1 1(2Y 1

Sarp :Z AEFH :Z- g ABCD ZESABCD'

2 v’ 2
Suy ra V, =—V nén — =—. Chon B.
y AMNP 27 ABCD V 27 .

Cau 6. Cho khoi lap phuong 4BCD.A'B'C'D’ c¢6 canh bang 1. Goi A {3\ 5 ¢
M,N,P,L lan luot la tidm cua cadc hinh vudéng ABB'A/, D
A'B'C'D', ADD'A’ va CDD'C'. Goi Q la trung diém cta BL ]\%{\ L
(tham kh&o hinh vé bén). Thé tich khéi t dién MNPQ bing Bl..- =l~¢"}\-r Ao

A’ D’
A L B. L. 2 p. Y3
16 24 27 27
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@
Q

Loi giai. Ta ¢c6 M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia AB/,

HANN D
B'D’', AD' nén suy ra S, :iSAAB’D" (1) \\\ i,/’::’;;"::\
Laico Q€ (BC'D), ma (BC'D) // (AB'D') nén IS CERNY
d[0,(4B'D')| = d[B,(4B'D')| = d[4,(4B'D")]. (2) AR A
Y o 1 1 1 )
Tu (1) va (2) — V" unpo :ZVBAB/D/ :ZVA’AB/D/ :ﬁ Ch(_)n B.

Cau 7. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac déu canh a, S4 vuéng géc véi
mit day. Goi M la trung diém BC. Mat phéng (P) di qua 4 va vudng géc véi SM

cit SB, SC 1an lugt tai E, F. Biét 7, :iVSABC. Thé tich khdi chép S.4BC bing

3 2a3

3
AL B. 22 c. 2. D. L.

2 5 8 12

Loi gidi. K& AH L SM (H € SM). S
(BC L AM \

Ta cé ——BC 1 SM. H»F

BC 1S4
Do (P) di qua 4 vudng goéc véi SM cit SB,SC tai E, F

A c
nén EF diqua H va song song véi BC
SE SH SF M
SB SM SC
2
Trong tam giac vuéng SAM, c6 SH.SM = SA* SH _ 54 ~.
SM ~ SM
2
2 2

Taco Juur Lo SESE (S _|_SL_| 1 PPV JES PR CY

e 4  SB'SC \SM sar 3| 4 4 2

4
2 3

Vay thé tich khéi chép S.ABC 1a V = %% i f = % Chon C.

Cau 8. Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh bang 1, mit bén

SAB 1a tam gi4c cAn tai S vA ndm trong méit phdng vudng géc véi mat day (ABC).

Goi H la hinh chiéu vuéng goéc cia 4 1én SC. Biét Vsﬂ:E Thé tich ctia khéi

S.ABC

chép S.ABC bang
24



PNRES B. V3. c. 3 p. 3.
2 4 6 12
Loi giai. Goi O 1a trung didm ctia AB —— SO L (ABC). S
[SC L AH H
Ta c6 — SC L (AHB). Suy ra SC L OH.
SC L AB
2
Trong tam giac vuéng SOC, c6 SH.SC = SO? _SH_ SOZ . A C
sC sc )
B
2 2
tacs Voam 16 S _16 SO 16 50 16,
Veus 19 SC 1978C° 197 g5 3 19
4
L 1.2 ﬁzﬁ Chon C.

Vay ¥ =S80 =525
CAu 9. Cho hinh chép déu S.ABC. Goi G la trong tAm tam giac ABC, gbc gitia SG va
mit phing (SBC) la 30°. Mat phéng (P) chéta BC va vudng géc véi SA chia khoi
chép S.4ABC thanh hai phan. Ti s§ thé tich hai phan bang

NES B. L c.t. D. S,

3 6 7 7

Loi giai. Ta chting minh duge BC L S4. Trong mit phiang (SAM), ké MN L SA véi
N € SA. Khi d6 thiét dién tao bdi mp (P) va khi chép 1a ANBC (hinh a).

Dé dang xac dinh dugc: 30°= (SG,TS‘%)) = (SG,/_M = GSM.

S S
N,
NN,
Aade=ch c
A !
B A G M
hinh a hinh b
Ta o6 222m¢ — SN ma tinh duge SY =L (hinh b). Suy ra 222¢ — 1 Chon B.
VY.ABC SA SA 7 NABC

Cau 10. Cho ling tru tam giac déu ABC.A’B'C’ c6 canh day bang a, chiéu cao bang
2a. Mit phing (P) qua B’ va vudng géc A’C chia lang tru thanh hai khsi. Biét thé

) e s . o e~ Vi
tich ctia hai khéila v, va ¥, v6i V, <V,. Tisd 71 bang
2

Al B. L. c. L. D. L.
7 11 23 47
Lai giai. Goi H 1a trung diém cta A'C’, suyra B'H L A'C nén B'H C (P).
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Trong méat phing (ACC’A’), ké HK 1 A'C v6i K € AA'. Suy ra HK C(P).
Do d6 thiét dién tao béi m#t phang (P) va khéi lang tru la tam gidc HKB'.

A C A C A
2a
K
A ¢ K \
A’ c’
- q—>
hinh a hinh b
Tacd S,y = %SMB,C, va tinh duge K4’ = %AA’.
Do d6 7, Ly vew——2— L ChonnD.

KABH — E ABCD.A v, 47

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang, 4B||CD, AB=2CD. Goi

. e X % .
M, N lan lugt 1a trung diém cta S4 va SD. Tisd6 2 hing

S§.BCDA

AL B. 1. c.2 D. >
3 4 8 12
Loi giai. Vi hinh thang ABCD ¢6 AB=2CD nén S, ,,, =280
. S
Ta co Vs yory = Vs pew + Vs s -
V. SN 1 1 1
° VZ..ZZ = E = E—’ Vs sen = E‘VS.BCD = g~VS.ABCD~ M
V. SN SM 1 1 1
° I%Z]Zf :E-gzz—’lfs.mw :ZVS.ABD :gI/S.ABCD' A B
Suy ra Vy ey = %I/S,ABCD nén Yosom l Chon A. D (o]

S.BCDA
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la diém di
dong trén canh AB va N la trung diém cta SD. Mit phing () diqua M, N va

song song v6i BC chia khéi chép S.4BCD thanh hai khoi c6 ty s6 thé tich 5:%,

2

trong d6 ¥, 1a thé tich khéi da dién chia dinh 4, ¥, la thé tich khéi da dién chta

dinh B. Tis6 AM bing
AB

AL B. L. c.3. D. 3.
2 3 5 7
e « 2 . A < . o o e o AM
Loi giai. Goi P, Q 14n lugt 1a giao diém cua (o) v6i CD, SA. Dit 5= €[0;1).
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AM

Ta c6 Vi=Vs apemr — VS.QNPM = Vs apep — (VS.QNP + VS.QMP )

AB

1 1 )

* VS,QNP = ZVS.ADP = gV:S‘.ADPM = ngS,ABCD?
1 1 1

o VS,QMP :EVS.AMP ZVS.ADPM :Zsz.ABCD-

5 5
Suyra V, = ngS.ABCD —V, = [1_§x]Vs.ABCD-

2x 3 3
Theo dé, tacs —8— =2~ 5 =" Chon C.
L5, 5 5

Cau 13. Cho hinh hoép ABCD.A'B'C'D’. Goi M 1la diém thudc doan CC’ théa man
CC' =3CM. Mit phéng (AB'M) chia khéi hop thanh hai phan c¢6 thé tich 1a ¥, 7.

. 2 N . R 2 A V >
Goi V] la theé tich phéan chtia diém B. Ti s6 71 bang

2

AL B. 13 c. L. p. 12
9 20 27 41
B’ c’
Loi gidi. Vi (BAB')|(CKM) nen K 1€ _ M _ 1 /.
IA [B IB 3 A l': . 4
14 IK IC IM 1 1 > N\
Ta o KM — 2 = =2 — Vieew ==V 1o Fo s
Vs 1A IB 1B 27 X g7 wam L=
26
Suy ra ¥, :EVB,_AEI. A b
. 1, 1, 3 1
Ma Vy 5 :gd[B ’(ABCD)}'SAABI :Ed[B ’(ABCD)]'ZSABCD :ZVABC‘D.A'B'C'D"
. 26 1 13 v, 13
Vay 4 :E'ZVABCD.A'B'C'D' :5_4VABCD.A'E’C'D' *H?;:_‘ Ch(.)n D.

Cau 14. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi M, N, P 1an lugt 1a trung diém cua
AA', BC, CD. Mit phing (MNP) chia khéi hop thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥;, 7,.
Goi 7, 1a thé tich phan chita diém C. Ti s6 ; bing

2

A B. 13 c. 19 p. 112,
4 24 25 425

Loi giai. Ta co
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o Ve = %d[R,(ABCD)].SABNF

= %%d[M,(ABCD)]%SMEF = %VM.AEF;
Vo er =5 4[0,(ABCD)]S sy

:%% [M,(4BCD)]. %SAAEF :%VM_AEF-
Suy ra , =[1 ot o Ve = 2V

9. 3

Ma Vitagr = 3 d[M (ABCD)] Snapr = d[AI (ABCD)] 3 = Sscp —E ABCD.A'B'C'D'"*

11

372
R 25 3 25 v, 119

Vay v, = E'BVABCD.A'B'C'D' = mVABCD.A'B'C'D' —’7: = E Chon C.

Cau 15. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi

M, N 1an lugt 1a trung diém cta cac canh AB va B'C’. Miat phing (A'MN ) cét canh

BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N bang

3 3 3
L B, B¢ c. 3¢
12 24 32
L gii. Ta co —oee M 1B 1P _111_1
Viewn IA 1B I 222 8
1 7
Suy ra Vg ypy = [l_g]VIA'B'N SVIA B'N"
N 1 1 ' Al
Ma V,, 0 :Ed[l,(A B'C)|Saspn
1 v 1 1
=§.2d[B,(A B'C )]'ESAA'B'C' :EVABC.A'B'C"

7 73

7 1
Vay Ve wgy = g 5 ABC.A'B'C' 24 —Viscapc = %aS' Chon D.

Cau 16. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 M, N, P 1an lugt 14 trung diém ba canh
A'B', BB' va D'D. Mit phiang (MNP) cit dudng thang A'4 tai I. Biét thé tich khoi
tt dién IANP 1a V. Thé tich khéi hop da cho 4BCD.A'B'C'D’ bing

A. 2V. B. 4V. C. 6V. D. 127.
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Loi giai. Goi Q=(MNP)NA'D’". Theo tinh chit cua giao N B c
D’ Suy 1\4\,‘\\ i Q D
N 2 Al
ra M, Q lan lugt la trung diém IN, IP. N
.
V. . / AN
Mo Vs M IQ 111 1 ¥ N
Vow IAIN'IP 322 12 AMe 12 S P
1 III ’)‘ """"" C
Mat khace V, 0 = Ed[l,(A )] AAMO Iz
A D
11 1 1 N
=3 Ed[A/ (4BCD)]. 8S o :4—8VABCD.A,B,C/D,. Tu d6 suy ra V., ywery =4V. Chon B.
Cau 17. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’. Trén A’B’ kéo dai 14y diém M sao
cho B'M :lA’B’. Goi N, P lan lugt 1a trung diém ctia A'C’, B'B. Mt phéng (MNP)

chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai khéi da dién, trong dé6 khé’i da dién chtia
dinh A4’ c¢6 thé tich ¥, khoi da dién chtia dinh C’ c6 thé tich V,. Ti s6 —- bang

A B % c. 2. D. 2
59 95 144 144
Loi giai. Goi cac giao diém nhu hinh vé. Ta ching A ~ Y M
minh duge J 1a trung diém MN; K la trung diém AB. & \\‘i
Viww _ MP MJ MB' 111 1 T
Vi MS MN MA'" 323 18
Taco { ™ . ANjzz=== 71,2_-' ------- B
Vs _SA SK SL_111_ 1 ,
Vo iy SA"SM SN 333 27 P
Ve . N Y
s (1L By S 1S S 1333
18 27 54 Vieuwse 3 SA Sy pe 324 8
Suy ra V] :%VABC_A,B,C, nén Ezﬁ Chon B.

2

Cau 18. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hgp véi
day goc 60°. Goi M la diém d6i xiing cia C qua D, N la trung diém cta SC. Mt
phéng (BMN) chia khéi chép S.4BCD thanh hai phén c6 thé tich 1a ¥, ¥, trong d6

¥, 1a phan thé tich chita dinh 4. T s6 % bing
1

12 5

A. . . —.
5 12

B.

U‘l.l\l
N |G
e
|
o
|
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Loi giai. Dé thdy DE 1a dudng trung
N 5 ., ME 1
binh cua tam gidc MBC, suy ra — =—;

MB 2

F la trong tAm cua tam gidc SMC, suy ra
MF 2

——==".Tacb
MN 3

Viiogr MD ME MF_llg_l
Vieew MC MB MN 223 6
1 5
Suyra V, = l—g Vicsn :gVM.CBN'
N2 CN CM 1 1
Ma God - =—2=1=V o =V :EVS.ABCD'

Vopsr CS CD 2

| v

A 1 vV, 5
Vay v, = 6'EVS4ABCD—>7j:7' Chon B.

CAau 19. Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can dinh B, AB=4;
SA=S8B=SC=12. Goi M, N lan lugt 1a trung diém AC, BC. Trén canh S4, SB lan

lugt 14y didm E, F sao cho ‘z—i . % - % Thé tich khi t dién MNEF bing

Loi giai. Goi K la trung diém chia SE va [=
EF N AB. Suy ra E la trung diém cta IF va I4d=KF

1 R 1 1
= EAB nén S,y = ZSAABC —Viun = gI/SABC'

Ma V. :E:l

1
v 2 Vi = 5 Ve -
FIMN

\ 1 1 16v34 4434
Vay Vi :EI/SABC 53 9 Chon D.

Cau 20. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 @6 dai canh biang 1. Goi M, N, P, Q
lan lugt 14 trung diém ctia 4B, BC, C'D’ va DD’. Thé tich khéi ti dién MNPQ bing

AL B. 3. c. L. D. L.
8 8 12 24
Loi giai. Goi E=PQNCD. Khi d6 ta c6 Q 1a trung diém
cua PE va DE:%.
. 1 1
Tinh duge S, :ESABCD )
 Veow  PQ 1
Tt pp ~a e =P
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11
23
Cau 21. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh, thé tich 1a V. Goi

d|P,(MNE)|.S sy =

M 1a mot diém trén canh AB sao cho % =x, 0<x <1. Mt phing (a) qua M va

song song v6i (SBC) chia khéi chop S.4BCD thanh hai phan, trong d6 phan chia

diém A c6 thé tich bing 4y Gia tri ciia biéu thic P = 1-x bing
27 1+x
AL B. L c.l. D. 3.
2 3 5 5
L&i gidi. Tham khao hinh vé bén. 3
T gia thiét suy ra :
AQ AM AF DF i
—=——=x;, —=1-x;, —=x. 1
AS AB AD DA a
Do do Loausr _ 2 (1-x); oo _ A D
S.ABCD S.ABCD
) 3 3,
Ta c6 VAMQ.FED = EVQ.AMEF = Ex (1 - x) Vs apcp- B &
-2 2 A 4 3 2 3 4 0<x<1 1 A
Theo gia thi€t: V0 mp + Ve rwp = ==Vsaser & =% (1=x)+x° =——*<»x=— nén
’ ' 27 7 2 27 3
= % Chon A.

Cau 22. Cho hinh chép ti giac S.ABCD. Mat phéng di qua trong tAm céc tam giac
SAB, SAC, SAD chia khdi chép thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥, va ¥, (V, <V, ). Ti s6

4

21 b3
7, ang
AL B. 5. c. 16 p. 16
19 27 75 81

Loi giai. Goi G,, G,, G, 1an lugt 1a trong tim

cac tam giac SAB, SAD, SAC.

Goi I, J lan lugt 1a trung diém caa 4B, AC thi
SG, 2 _ SG,
ST 3 SJ

Chiting minh tucng tu ta c6 G,G, // (ABC )

Suy ra (G,G,G,) /| (ABCD).

—G,G, /| U——G,G, J| (ABC).

Goi cac giao diém cta (G,G,G,) véi cac canh bén
nhu hinh v&, ta tim dugc thiét dién ctia hinh chép S.ABCD khi cét béi (G,G,G,) la tu
giac MNPQ.
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. V. SM.SN.SP 8 8 8
Ta c6 VS'MNP = SASBSC = E VS.MNP = EVS.ABC; Tlidng tu VS.MPQ = EVY.ACD’
S5.4BC wD.

8 8 N 8
Suy ra VS.MNPQ =Vsumr T VS.MPQ = 2_7<VS.ABC + VS.ACD) = EI/S.ABCD nen 71 = E Ch9n A.
2

Cau 23. Cho ttt dién déu ABCD c6 canh bing a. Goi M, N lan lugt 1a trung diém
AB, BC va diém P la diém d6i xting v6i B qua D. Mit phing (MNP) chia ti dién
thanh hai phén c6 ti s6 thé tich la

AL B. .. c. L. D. 11
2 11 18 18
Loi gidi. Do E, F 1an lugt 1a trong tdm cac tam giac ABP, BCP nén E = E: l
DA DC 3
Voue _BM BN BP 11, 1 A
|\Vspr BA BC BD 22 2 M
Ta co E
Voww _DE DF DP_11 1 sl L No—
Vouws DA DC DB 33 9 N T
C
VBMNDEF :l_l:l nén VBDMNFE :l' Ch()n B.
VDA CB 2 9 1 8 VA CMNFE
Cau 24. Cho tt dién ABCD, trén cac canh BC, BD, AC lan lugt 14y cac diém

M, N, P sao cho BC =3BM, BD :%BN, AC =2A4P. Mat phing (MNP) chia khéi ta

dién ABCD thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥, va 7. Ti s6 ; c6 gia tri bang

2

A 26 B. 2. c. 2. p. 2.
13 19 19 19
L&i gidi. Goi I=PM N AB va R=NINAD.
Ta can tinh Jazm _ AP AR AL 0. Viyy  BM BN B
Vs AC AD AB ~ V,,, BC BD BA
Theo Menelaus, ta c6 D
PC 1A MB 4 RAN N
i RNl
PA 1B MC B k
RD IA NB RD 1 A Pt
— = —=1l———=— P M
RA IB ND RA 4 s
Tu d6 suy ra ﬂ—l.élzé va Vo _ 1 2.1:g
ACDB 2 5 5 VBCDA 3 3 9
4 2 26 V26
Suy ra V,pemm [5 _§]VACDB _4_SVACDB nén 7225 Chon D

32



Cau 25. Cho ti dién ABCD va cac diém M, N, P lan lugt thudc cac canh
BC, BD, AC sao cho BC =4BM, AC =3AP, BD=2BN. Ti s6 thé tich hai phan caa
khéi ti dién ABCD duge phan chia béi mat phing (MNP) bang

I mE el 5
L&i giai. Goi I = MNNDC va K = ADN PI.
Veyr _ CM CP CI va Vowiw _ DN DK DI

Ta cAn tinh = — = = =
Vepp CB CA'CD "~ V,,, DB DA DC

Theo Menelaus, ta c6
IC ND MB Ic
e i P BNl

. . = =3
ID NB MC D
KD PA IC KD 2
A 22
K4 PC ID K4 3
T d6 suy ra @zi.g,ézé va Vong _lgl:i
Vw 432 4 V. 252 10
Suy ra Vempx = 3.1 V icos _B " cps DN t1 86 can tinh bang T ChonA.
4 10 20 13 ’

Cau 26. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi M, N lan lugt 1a trong tAm cta
cac tam giac ABD, ABC va E la diém d6i xtng v6i B qua diém D. Mat phing
(MNE) chia khéi tit dién ABCD thanh hai khéi da dién, thé tich khoi da dién chia

dinh 4 bing

3 3 3 3
A 30V2 B, “V2, c. 32 p, 242

80 96 320 320
a2
12 °

L&i giai. Thé tich khéi tit dién déu canh a la: V,,., =

Goi cac giao diém nhu hinh vé. Menelaus cho

e AID, tace Z2 ML OA_, o4

EI 'MA QD oD
e Tudng tu ta cting cé ﬁ =3.
PC
o AABI, tacd E.E.%:l E:E
EB'TA MI TA 3
Viwg AT AP A 27 27 N2 94’2

. Chon D.

80 AT g0 12 320
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Cau 27. Cho tt dién déu 4BCD c6 canh bang a. Goi M, N 1an lugt 1a diém trén

canh 4B, AC sao cho A—M:l AN ~— =2. Mat phing (a) chtta MN va song song véi
BM 2’ CN
AD chia khéi tt dién thanh hai phan. Thé tich khéi da dién chtia dinh A4 bing
3 3 3 3
A 42a . B. 42a ' C. 5V2a . D. 11V2a '
81 108 108 342
a2

Lgi giai. Thé tich khoi ta dién déu canh a 1a: V., = -
Ké MQ| AD véi Qe BD; NP| AD véi PeCD. Goi E=PQNBC.
BQ BM _2 . CP_CN 1

Suyra —=—+-==va — ==
BD B4 3 CD C4 3
Menelaus cho ABCD, ta c6 E @ D _ 1—>£:l.
EB QD PC EB 4
Vo BM BE BQ 242 16
Ta ¢6 Ve BA BC BD 333 27
Vowr CVCECP_111_1
Vewp CA CB'CD 333 27
|4 . . N 3
_ Jweaw 16 1 _5 nén the tich can tinh bang EVABCD = M. Chon B.
Viger 27 27 9 9 27

Cau 28. Cho khéi chép S.ABC c6 M € SA, N € SB sao cho MA = —2MS, NS = —2NB.
Mit phing (a) di qua hai diém M, N va song song véi SC chia khéi chép thanh hai
khéi da dién. Ti s6 thé tich ctia hai khéi da dién d6 bing

A2 B. 2. c.t D.

5 5 9

Loi gidi. Hoan toan tuong tu nhu bai trén, ta dudc dap 4n B.
Cau 29. Cho ti dién déu 4BCD c6 canh bing a. Goi E la diém déi xiing cia 4 qua
D. Mit phing qua CE va vudng géc v6i mit phing (4BD) cit canh AB tai diém F.

Thé tich cta khéi ti dién AECF bing

O | »n

3 3 3 3
A. ﬁ“. B. ﬁ“. C. ﬁ“. D. ﬁ“.
15 30 40 60

Loi giai. Goi G 1a trong tAm tam giac ABD, suy ra CG L (ABD
Do d6 mit phéng can dung la (CEG). Goi
F=EGNAB.
Goi M la trung diém 4D, ap dung Menelaus cho
AABM, ta co

FA GB FM _
FB'GM FA

SN
w‘lw
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4 4 24

2
Ta c6 = —_— =2l-=—— ==V ,pcs =——— Chon A.
Vipcs AD AC AB 5 5 arer = < Vanes = % 0

Cau 30. Cho hinh chop S.4BCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N 1an lugt
la trung diém cta 4D, DC. Kéo dai SD mot doan sao cho D 1a trung diém ctaa SP.
Thiét dién tao bdi mit phing (MNP) chia hinh chép thanh hai khéi lan lugt c6 thé

Vier _ AE AC AF _

. e e Vo

tichla ¥;, ¥, (trong d6 V, la thé tich cua phan chia diém §). Ti s6 71 bang
2
71 C 72 D 71

49 49 120

| w

Loi gidi. Tham khao hinh vé. Menelaus cho
e ASCD, cb QR—SN—C = 1—>R—S =2.
PS RC ND RC

¢ Tugng tu ta ciing co s =2.
QA

- asBp, 0 2By T2
PS 'TB' HD TB 3
Ta c6
Viow SQ ST SR 8 4
Vs QTR _ SISESC = 4_5—> Vsom = 4—5Vs4,wco
S.ABC
Viorn SQ SP SR 8 4
Vo Tsaspsc 9 e =g e
S.ADC
1 1
Vo oy = ZVS.DAC = gI/S.ABCD do Sxpuy = ZSADAC

49

Suyra V, =V o +Vsom —Vorun = 120 Vs.asc0 —
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Phan 3. Cuc tri

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC cb6 day ABC la tam giac vudéng cln tai 4, SA4 vudng
géc v6i day, khodng cach tit 4 dén mit phang (SBC) bing 3. Goi « la géc gitia hai
mit phing (SBC) va (4BC), tinh cosa khi thé tich khéi chép S.4BC nhd nhat.

A. cosa:—z. B. cosa:l. C. cosa:—3. D. cosoz:%.
3 3 3
Loi giai. Dat AB=AC=x;S84=y.Khid6 V, ,,. = %xzy.
Vi AB, AC, AS d6i mot vudng géc nén 3

[N U U U SR I
9 dZ[A,(SBC)] P e | P

2y2#. A c

1
Suy ra ¥’y > 813 —— V. =5*

Diu "=" xdyra < x =y =23/3.

A

Khi d6 cosa = cos SMA = T3 Chon C.
Cau 2. Trén dudng thing qua A4 va vudng goéc véi mit phing chia tam giac déu
ABC canh bing 2, ldy cac diém M va N khéng trung v6i 4 sao cho (MBC) vuéng
goc v6i (NBC). Gia tri nhé nhat thé tich td dién BCMN bang

A. 2. B. 242 C. 243. D. 6.
Loi giai. Ta c¢6 (MBC) vudng goc v6i (NBC) khi tam giac
MHN vubdng tai H.
biat MA=x, NA=y. Tac6 MANA= AH’ & xy=3.

M

. ) . 1 .
Ap dung cong thic thé tich dic biét: [V = gabd sin| ta co

Ve = %MN.BC.AH. sin(MN, BC) = %(x +).24/3.5in90°.

Theo BDT Cosi: x + y > 2/xy = 24/3.
) 3 o . 3
Do d6 Vypy = T(x +y)>2. Ddu "="xayrakhi x =y = > Chon A.

Cau 3. Cho tam giac OAB déu canh a. Trén dudng thing d qua O va vudng goc véi
mit phing (O4B) ldy diém M sao cho OM =x. Goi E, F lan lugt 1a hinh chiéu
vuong géc cia A trén MB va OB. Goi N la giao diém cua EF va d.Tim x dé thé
tich t dién ABMN c6 gia tri nho nhAat.

A. x=a\2. B.ng. C.xz%. D.x:%.
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Loi giai. Do tam giac OAB déu canh g, suy ra F la trung diém OB = OF :%

= AF | (MOB)= AF | MB.

Laic6 MB L AE nén suy ra MB | (AEF)= MB | EF.

Suy ra AOBM «» AONF nén
2
OB ON ON — OB.OF _a .
OM OF oM 2x
Ta c6 VABMN =V 4por T VABON

_ ésAOAB (OM +ON)=

2 2 3

B3, @) aVe

12 2x)7 12
a2

2
DAng thiic xay ra khi va chi khi » :;’—@ x==". ChonB.
X

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, thé tich 1a V. Goi
M 1a trung diém ctia canh S4, N 1a diém nim trén canh SB sao cho SN = 2NB; mit
phéng (o) di dong qua cic diém M, N va cit cac canh SC, SD lan lugt tai hai diém

phan biét P, Q . Thé tich 16n nhat ctia khéi chép S.MNPQ bing

AL B. 7. c. . p. .
2 3 3 4

Loi giai. Goi a = % (0<a<1). Vi mat phing (a) di dong di qua cac diém M, N va

cdt cac canh SC, SD 14n lugt tai hai diém phéan biét P, Q nén ta c6 déng thic

SA  SC_SB SD 1 3 8D SD 2+a
e e e e :
SM 'SP SN SQ a 2 SO SO 2a

Ap dung cong thic tinh nhanh

2+§+1+2+a
Vs svpo _ 2 a 2a 2d’ +a

Viww 423 12ta  3a+6

2 a 2a

Xét ham f(a)= 2a_

3 a+2
rr[});}]xf(a):f(l):%. Chon B.

trén doan [0;1], ta dugc

Cau 5. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh, thé tich 1a V. Diém

M di dong trén canh SC, dat ]\]‘j_g: k. Mit phiang (o) qua 4, M va song song véi

BD cét SB, SD thu tu tai N, P. Thé tich khai chép C.APMN 16n nhat khi

A k=1 B. k=2. C. k=A2. D. k=43
Loi giai. Tu gia thiét M—C_k suy ra MC = kMS. Khi d6 sC¢ M:H—k.
MS SM SM
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AC 10 MS
AO IS MC
SB _SD SO 2+k

Vi NP //BD nénsuyra —=——=
SN sP SI 2

Ap dung Menelaus cho ASOC,

1+(1+/e)+ﬂ+ﬂ )
Ta cb LSANMP _ 2 2 _
1(14k) 2R 2+k Z;k T (14 E)(2+E)

. V. SM 1 2kV
Laico 54 _—— __ § v =

BV e M kT e =0 )

. k . )
Xét f(k):m trén (0;+00), c6 (rg}f;()f(k)zf(ﬁ):3—2\/§. Chon C.

Chu y: Ta c6 thé tinh theo cach khac: V. um = Vs asen — Vs amr —Vosco — Vi asc-

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh g, canh bén S4=y
(y>0) va vudng géc véi day (ABCD). Trén canh AD 1ay diém M va dit AM =x
.. cua khdi chép S.ABCM bing

3a3\/§ C a3\/§ D a3\/§

(0<x<a). Biét x> +y* =a*, thé tich 16n nhat V,

a3 B

3 T -3
Loi giai. Tu x° +y* =a* = y=+a’ —x°.
Dién tich S, :[M].AB: atx),

Thé tich khéi chép V; 0, = %SABCM.SA

:l.[‘H—x.a] a* —x* :%<a—|—x)\/a2 —x2.

30 2

Xétham f(x)=(a+x)va®—x" trén (0;a), ta duge %ai(f(x)—f[ﬂ]—

o5

SuyraV, = . Chon C.

Cau 7. T hinh vuéng c6 canh bang 6 ngudi ta cit bd
cac tam giac vudng cén tao thanh hinh t6 dam nhu hinh
v&. Sau d6 ngudi ta gap thanh hinh hop chi nhat khong
nép. Thé tich 16n nhit ctia khéi hop bing

A. 82. B. 94/2. C. 10V2.
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L&i gidi. Goi d dai cac canh ctia hinh hop chit nhat khong
nip 1a 4,6 (nhu hinh vé).

Suy ra hinh chit nhat c6 day 1a hinh vuéng canh b, chiéu
caola a ——V,, =ab*.

Ta tinh dugc canh ctia hinh vudng ban dau la b2 +av2.
Theo dé suy ra b2 +av2 =6——a =32 —b.

Khi d6 ta c6 V,, = ab® = (332 — b)b’.
Xét ham f(b)=3v26>—5" trén (0;32), ta duge max f(x)= f(242)=8+2. Chon A.
0;32

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh v6i AD =4a. Cac
canh bén ctia hinh chép bing nhau va bing a+/6 . Thé tich 16n nh4t ctia khéi chép da

cho bing
3
A. 8% B. ga? C. 84 D. 46 .

Loi giai. Do S4=SB=SC =SD=a+6 nén hinh chiéu vuéng géc cia S trén mait
phéng (ABCD) trung véi tAm dudng tron ngoai tiép day. Do d6 ta giac ABCD 1a hinh
chit nhat. Goi H=ACNBD, suyra SH L (ABCD).

Dit AB=x>0, suy ra AC =+ AD* + AB> =+/x* +164°.

AC? V8a? — &
4 2 ’

Tam giac vuong SHA, c6 SH = \/SAZ -

Khi d6 V, 0 — %SABCD.SH - %AB.AD.SH

2 2 3
:%.x.4a.%:§(2x\/8a2 —x° ) S%(xz +84° —xz):%. Chon A.

Cau 9. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 AB=3a, AC=a. Goi (Q) la mit phing

chida BC va vudng goc véi mit phing (4BC). Diém D di dong trén (Q) sao cho tam

gidc DBC nhon va hai mit phang (DAB) va (DAC) lan lugt hgp v6i mit phang

(ABC) hai géc phu nhau. Thé tich 16n nh4t ctia khéi chép D.4BC bing

"Sf. B. % C. 3“130ﬁ. D. %

Loi giai. Ké DH | BC véi H € BC. Suy ra DH 1 (ABC). Vi dién tich tam giac ABC

khéng d6i nén thé tich khéi chép D.4BC 16n nhat khi DH 16n nhét.

Ké HM 1 AB véi M € AB, HN 1 AC v6i N € AC. Khi d6 theo gia thiét, ta c6
m:m{:a va WZW:9OO—Q.

A.
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Ta c6 SAHC Jr‘S'Am? = SABC
2

=N %.DH cot(90—a).a +%.DH cota.3a = 3%

tana=x
— DH — 3a o Iia.x .
tana +3cota x“+3

Xét f(x)=—
X

an (0 3

3 trén (0;400), duge (r&%f(x):f(ﬁ):?_

a3 Ly @3
2 4

al

max

Khidé DH = . Chon A.

Cau 10. Cho lang tru dtng ABC.A'B'C’' c6 day la tam giac déu. Tam giac ABC' c6
dién tich bing /3 va ndm trong mit phing tao véi day mot goc nhon bing «. Thé
tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ dat gia tri 16n nhat khi o bang
A a= arctani. B. a = arctan L C. a = arctan~/2. D. o = arctan+/6.
7 7%
Loi giai. Pat AB=x>0. Goi M la trung diém cia 4B

x/3
mc =232
— 2 . Suy ra MC’:i

e 2 '
o =(ABC'),(ABC) = CMC' e

Theo giai thiét: %MC’.AB =3——x=2cosa.

Khidé V. e = Sause-CC’ :%.8cosa\/cosa.tana:3sina\/cosa :Z’aJcosoz(l—cos2 a).
243 1

Xét ham f(t)zt(l—tz) trén (0;1), ta duge ?el(%f(t):— khi t=—.

9 V3

Vay V.. =v2+/3 khi cosa:%:Mana:\/E—w:arctan\/E. Chon C.
CAau 11. Trong tat ca cac hinh chép t giac déu c¢6 d =+/3 1a khoang cach giiia hai
dudng thing chéo nhau gom mot duong thing chia mot dudng chéo clia day va dudng
théng con lai chtta mot canh bén hinh chép. Thé tich nhd nhat cta khéi chép bing

A. 3. B. 9. C. 93. D. 27.
L&i giai. Xét hinh chép t giac déu S.ABCD.
Pat AB=x, SO=h——V, jp0p = %hxz. Ta can danh gia %hx2 > hing sd.

=

171+1@i7i+i
OH?> SO* 04> " d&* KW x*

©l=%+%=%+%+% 2 3,3/%.%@/138227,
3 B x o x™ X Tew VA X
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Diu "="xayra < x=h=3. Khidé ¥, =9. Chon B.

Cau 12. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD la hinh chii
nhat. Mot mat phéng khéng qua S va song song véi day
cit cac canh bén S4, SB, SC, SD lan ludt tai M, N, P, Q.
Goi M',N', P/, Q' lan lugt 1a hinh chiéu cia M, N, P, Q
trén mit phing day. Khi thé tich khéi da dién

MNPQ.M'N'P'Q’" dat gia tri 16n nhat, ti s6 S‘;—Aj bang

AL B. L. c. 2
2 3 3
Loi giai. Dat %:x (0<x<1). Suyra — MN _NP_PQ_ SM =x va @zlfx.
SA AB BC cD SA S.

S
Do MNPQ dbng dang véi ABCD theo ti s6 x nén —27¢ — 42,

ABCD

VMNPQ M'N'P'Q' SMNPQ‘d{M’ (ABCD)] SMNPQ MA

Ta c6 ' =1 =3. =32 (1—x).
Vs.apco ESABCDJj[A,(ABCD)] Spcp S4
Suy ra Voo = 3% (1=%) Vs pep- X6t f(x)=3x" (1—x)=—3x"+3x" trén (0;1),
2] 4
ta dugc n(%;a})xf(x): f[g]:g Chon C.

Cau 13. Cho hinh chép S.4BC c¢6 SA:x(O <x <\/§), tat ca cac canh con lai déu

bang 1. Thé tich 16n nh4t ctia khoi chép da cho bang
AL B. L. c. L. D. L.
4 8 12 16

Loi giai. Ta c6 tam giac 4BC va SBC la nhiing tam gidc déu canh bang 1.
Goi N la trung diém BC——SN = g
Trong tam giac SAN , ké SH 1 AN . (1) 2

BC 1 AN T
——BC L (SAN)——BC LSH. (2)
BC L SN

Tit (1)va (2), suy ra SH 1 (ABC). A ¢

L 1 1 3.3
Khi 46 V; sse = 3 Saune SH < 3 Sae SN = —

Ta cé {

1
4 2 8

W |

D4u "=" xayra <& H=N. Chon B.
NM 1 S4

Cach 2. Goi M la trung diém S4——
NM 1 BC

——d(S4,BC) =

3—«7
7

Tam giac SNA cantai N, c6 SN = AN :? nén suy ra MN =
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o 2
Khi d6 V; . = éSA.BC.d(SA, BC).sinS4, BC = "3;—2" < %
Diu "="xayra © x=+/3—«’ @xzﬁ.

Cau 14. Cho hinh chép S.4BC c6 SA=x, BC=y, AB= AC=SB=SC=1. Thé tich
khéi chép S.4ABC 16n nhat khi téng x + y bing

2 4
A . B. —. C. 3. D. 4/3.
V3 NE]
Loi gidi. Tuong tu nhu bai trén ta dudc 2
1 x2 +y2
Vs.anc :gxy\/lfT M
1
> 2y2(4__x2_3;>
A C
2 2 2 2
<i X 4+y +4—x"—y :2\/5. N
12 3 27 B
Dau "="xayra < x> =y’ —4x2y2~—>x_y—¥. Vay x+y=%. Chon B.

Cau 15. Cho hinh vuéng ABCD canh g, trén dudng thing vudng géc véi (4BCD) tai
A taldy diém S di dong. Hinh chiéu vuéng géc cia 4 1én SB, SD 14n lugt 1a H, K.
Thé tich 16n nh&t cia tt dién ACHK bing
3 3 3 3
AL B. “Y2. c. ©V3 p, €6
6 12 16 32

L&i giai. Tham khao hinh vé. Ta s& sti dung cong thiic ¥V = %a.b.d(a,b).sin(a,b).

2
Dit S4=x (x>0). Tinh duge KH = == a2 JIH=—T
a’ +x° a +x
Chiing minh duge HI =d(KH,AC) va AC L HK.

Khi d6 V. = %AC.KH.HI

3

1 fxaf a’x _a x .
ad+xad+x 3 (a2+x2)
3
Xét ham f(x):<2j_—2>2 trén (0;+00), ta co (rnai(f( x)=
x"+a
f

Suy ra thé tich khéi ti dién 16n nhét bing V. . Chon C.

max

Cau 16. Trong mit phéng (P) cho dudng tron (T) duong kinh 4B =2r, C 1la mot
diém di dong trén dudng tron (7). Trén dudng thdng d vuong géc véi (P) tai 4 ldy
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diém S saocho SA=r. Goi H, K 14n lugt 1a hinh chiéu vuéng géc cia 4 lén SC va
SB. Khi C chay trén dudng tron, thé tich 16n nhét cta ti dién S.AHK bing

AT B. 73 c. Y5 p. 75
s S T e

Loi giai. Chuén héa, chon r=1, dit AC=x (0<x <2). Khid6 BC =v4—x".
SH S4° 1 . SK SA4 1

Trong hai tam giac vuéng SAC, SAB 1an lugt c6 — = == VA —=——=—.
SC  SC* ox+1 SB SB* 5

S,
Ta c6 Vs :S—K.S—H:—Zl
Veose SB SC 5(x’+1)
w4 —x -5 6
iVSAHK:f—’ISVSAHK:\/ 7t -1
: : S 1
15(x” +1) (x> +1) *+ N
2
co——> ~+ 26 =4 %El gi
(1] #1557
D&u "=" xay ra khi — :E@xzﬁ.
x*+1 5 3
3
Vay maxV .. % D4u "=" xay ra khi AC:%. Chon D.

Cau 17. Cho khéi chép S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai B. Khoang cach tu 4
dén mat phing (SBC) bing av2, SAB=SCB=90". Xac dinh do dai canh 4B dé khéi
chép S.ABC c6 thé tich nhé nhét.

A. AB= “*ém. B. AB = a\3. C. AB=2a. D. AB=3a5.
Loi giai. Goi D 1a diém sao cho ABCD 1a hinh vuéng.
AB 1 AD
Ta co ——AB | (SAD)—>AB 1 8D.

SAB=90" — AB 1 54

Tuong tu, ta cing ¢6 BC L SD . Tut d6 suy ra SD L (ABDC).

Ké DH | SC (H € SC)—— DH 1 (SBC). Khi d6
d|4,(SBC)|=d|[D,(SBC)|= DH.

S

bat AB=x>0. Trong tam giac vuéng SDC, c6
1 1 1 1 1 1

=—1 & =—+—.
DH® SD* DC? (a ﬁ)z SD*  x
Suy ra SD = ﬂ.
Vx* =24’

3 3
Thé tich khoi chop 7, , =Ly, L _@'N2 a2 x

1
2 g.\/;vcz—2c12 6 Yyt 2a?
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3
x—z trén (ax/f;—i—oo), dugc min f(x):f(a\/g):%/gaz. Chon B.

x> —2a (av2i+0)
Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2q. Tam giac SAB
vudng tai § va nidm trong mit phing vudng géc véi day. Goi ¢ 1a géc tao bdi dudng
thing SD va mat phéng (SBC) véi ¢ <30°. Gia tri 16n nhat ctia thé tich khsi chép
S.ABCD bang

3 3 3 3
A. %. B, 402 c. 842 p, 843

3 9 9
Loi gidi. Ly diém K théa man SK = AD.
Ta chiing minh duge S4 L (SBC)—— DK L (SBC). Do d6 SD,(SBC)= KSD = SDA = .

Xét f(x) =

Tam giac SAD vudng nén ta c6 SA = ADtanp =2atan .
Trong tam gidc vuong SAB, c6 SA> = AH.AB = AH = 2atan’ .
Suy ra SH =~/SA? — AH® = Za\/tan2 <p(1 —tan’ cp).

Khido V, =28, SH=% fanp(l—tan’
1do S.ABCD = 3 Oapcp-ot = o tan cp( tan <p),

Xétham f(x)=—x"+x" trén [0;L

NE

, ta dugc m.a}xf(x)—f[L
5
Suy ra maxV ., = @. Chon C.
Cau 19. Cho khéi chop S.4BC c¢6 SA=SB=SC = a, ASB=60°, BSC = 90°, CSA = 120°.
Goi M, N lan lugt 1a cac diém trén canh 4B va SC sao cho % = % Khi khoang

cach gitia M va N nho nhét thi thé tich cta khéi chép S.AMN bing

3 3 3 3
A Y22 B, V2 c. 32 p, Y20
72 72 432 432
Loi giai. Tinh dugc AB=a, BC = a\/z, CA = a3 suyra AABC vudng tai B.
a2

Goi H latrung diém AC—=%=C ,SH | (4BC). Khi 6 V; ,,. =

12

pat A _ (o x<1). Taco
CS 4B

C—»N:x.§—>ﬁ:(1—x).ﬁ
AM = x.E—HST/[':(I—x).Q+x.S_B"

Suy ra W:(l—x).ﬂ—i—x.@—(l—x).ﬁ.

2
3[x—§] + 1

2
13N 11a
6 12

12

Suy ra MN* =a’ (3352 —5x+3>:a2

. D&u "=" xay ra khi x:%.
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5 54°\2
—>VS.AMN = %VS’.ABG = W Ch(_)n C.

Ta co
Cach khac. Ké MP j/ AC vé6i P e BC. Dung dinh Iy ham s6 cosin trong tam giac MNP
tinh duge do dai MN* = a” (3x” —5x+3).

Cau 20. Cho hinh chép S.4ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, S4=aV2 va
vudng goc v6i mat day (ABCD). Goi M la diém di d6ng trén canh CD va H la hinh
chiéu vudng géc cia S lén dudng thdng BM. Khi diém M di déng trén canh CD, thé
tich khéi chép S.4BH cb gia tri 16n nhat bing
A2 B. “¥2. c. V2 p, N2
6 8 12 15

Loi giai. Lay diém N € BC sao cho BN = CM. D& dang ching minh duge AN L BM.
BM 1 AN
BM 1 SA

Goi H=ANNBM. Ta c6 { —BM 1 (SAH)— BM 1. SH nén H la hinh

chi€u vubng géc ctia S 1én dudng thing BM.

bat BN =CM = x,0< x <a. Trong tam giac vudng 3
ABN c6 BH 1a duong cao, suy ra E
ax a i
BH——% _ qg-—__% :
Vxi+a? Vx* +a’ E
1 @ x aazzzm==-
Tacod S =—AH BH =—. . T T B
AABH o 2 x*+ad°
D M C
0 . 1 a2 x gt x P2
Thé tich khoi choép V. ==8, - SA= ) < —_—= .
P Vsamn =5 20amm 6 x*+a* = 6 2ax 12
Diu "=" xayrakhi x=a hay N=C, M = D. Chon C.
Cau 21. Cho ti dién ABCD. Hai d&iém M, N 14n lugt di dong trén hai doan thing

BC, BD (M, N khong trung B) sao cho 2%+3%: 10. Goi ¥, V, 1an lugt la thé

tich cta cac khéi ta dién ABMN va ABCD. Gia tri nho nhat caa ; bang

2

AZ B. 2. c. 2. p. &
3 8 25 25
. 9. BC BD
Lo giai. Dat 5C — 4, B0 _ =),
i giai. Da o X, N y (x,yi ) A
Theo gia thiét: 10 =2x+3y = 2x =10—3y.
Do x21é2x22é1073y22¢y§§. B D
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.V, BM BN BA 11 1 2
Taco) Lt="——"—""=— —]l=—=—"__,
V, BC BD BA «x y xy y(10—3y)
16 25 v 6
Xét 10—3y) t dug Su —L =¢|—;=|. ChonD.
ét f(y)=x( y) trén ] ¢ f(y)e > 3] y]faV2 55 8] on

Cosi

Cach khac: Ta ¢6 10 =2x+3y > 2,/6xy —— xy <%

Cau 22. Cho hinh chép S.4ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Hai diém M, N

1an lugt trén cac doan thing 4B, AD (M, N khéng trung 4) sao cho £+2£ =4,
AM AN

Ki hiéu 7, 7, lan lugt 1a thé tich cta cac khéi chép S.ABCD va S.MBCDN. Gié tri 16n

g 9 2 N V S
nhat caa ti s6 71 bing

A2 B. 2. c. L L7
3 4 6 14
5. AB AD
Lo giai. Dat 22 —x 22—y (x y>1).
g ATV y (v, y21) S
Theo gia thiét: x+2y=4=2y=4—x.
Do y>1=2y>2=4—x>2=x<2. D
ncs VoV Vown _ | Souw _ AMAN _ 1
% % 28, 24BAD  x(4—x) B C
1 Vv, |2
Xét f(x)= trén |1;2], ta dude f(x . Suy ra L €|=;=|. Chon B.
o) =Sy en (82 Slx)€ gis) Suyra g 34]

Cau 23. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang 1. Goi M, N 1a hai diém thay d6i 14n
lugt thuoc canh BC, BD sao cho (AMN) vudng géc v6i (BCD). Téng gi tri 16n nhat
va gia tri nhd nhat cia thé tich khéi ta dién 4ABMN bang

A V2 . 17V2 1742 1742
T 120 T C D- 26
L&i giai. Goi H 1a tAm dudng tron ngoai tiép ABCD. Khi d6 MN luén di qua H.
Ta c6 BC+BD = 3BH < 2 Bai + B2 gN — 35— BC 4 BD _3
BM BN BM BN
BC BD A
bat —=x, — =y (x,y>1). Suyra x+y=3.
it - v = (¥, >1). Suy y
Ta c6 Vipw _ BM. BN i
V isen 'BC BD xy B &
Tuong ty nhu cac bai trén, ta duge 1 € 4. l] N
xy |9 2 D
4 17 1742
Suyra V., € EVABCD;Z “ep |- YAy Vi 4V, = T —V 5en =l Chon D.
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Cau 24. Cho ta dién OABC c¢6 04, OB, OC d6i mét vudong goéc va OAZOBZ\/E,
OC=1. Hai diém M, N lan lugt di dong trén hai canh AC, BC sao cho (OMN)
vuoéng géc v6i (ABC). Thé tich khéi da dién 4BOMN c6 gia tri 16n nhat bang

AL B. L c. 2. D. L.
4 9 9 12
Loi giai. Thé tich 4BOMN c6 gia tri 16n nhat khi Yo _ CM CN nhé nhat.
Veous T CACB

Goi K 1a trung diém AB, suy ra OK L AB va OK =%AB: 1.

Ké OI 1 CK, suy ra I latrung diém CK. Ta chiing minh duge OI L (ABC).
Do (OMN) L (ABC) suy ra MN di qua I.

Ta co CA+CB ZCKéﬂCM—i-QCN 4CK—>E+C—B=4.
CcM CN CM CN
(o)
ba tﬁ:x Cny(xy>1) Suyra x+y=4.

cM CN

M
Ta cg Leomw €M CN 1
VCOAB C4 CB xy A é (0]
Tuong tu nhu cac bai trén, ta duge —— 1;1] K /
B

vy |4°3])

1 3

Suy ra minV,,, = Voo —— maxV o = ZVCOAB = % . Chon A.

PNEN

1
4 4
Cau 25. Cho hinh chép S.4ABC c¢6 SA=1,SB=2,SC=3. Goi G la trong tdm tam giac
ABC. Mit phing («) di qua trung diém 7 clia SG cét cac canh S4, SB, SC lan lugt
1 1 1 b3

tai M, N, P. Gia tri nho nh4t caa biéu thic T = SYE + SN + <P ang
A. 2 B. é C. E D. 6.
7 7 7
Loi giai. Do G la trong tAm AABC. 7
Ta c6 S_G'zé(ﬂ—kﬁ—kﬁ) M P
SG = SA — SB -—= SC =
&S —S8 == SM +—SN +—.5P
SI 3 [SM SN SP ] A ¢
@ﬁ_l[ﬁSM+SB §ﬁ+£.§]. B
6(SM SN SP

Do I, M, N, P d&ng phing nén r

Ap dung BDT Bunhiacopxki, ta c6
[ S84 SB g]z <[ 1 11

(54 B 5]\ 84,58 5c_
SM SN SP SM SN SP

+—+ +

2 2 2
SM SN SP) —(SM?* SN? SPZ](SA +SB+S8C )'
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Suyra T'>—; 362 5 :E. Chon C.
SA” +SB” +SC 7
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