SO GD & BT BAC GIANG PE KIEM TRA 45 PHUT NAM HQC 2018 - 2019
TRUONG THPT NGO Si LIEN MON : HINH HQC 12
(25 cdu trac nghiém)

Ma dé thi 201

Cau 1: Khéi chép tam gide déu S.4BC c¢6 canh ddy bing a , canh bén bing a+/3 ¢6 thé tich bing
3 3 3 3
AL B.“‘/E. C.“‘/E. D.“‘/g.
3 6 2 2
CAu 2: Cho khéi chop S.4BC c6 day la tam gidc déu canh a . Biét SC = a+/3 , hai mit phing (S4B) va
(SAC) cing vudng goc véi day. Thé tich khdi chop S.ABC bang

3 3 3 3
NCRES g O¥3. c. 206 p, 26
2 i ) 4 9 12
Cau 3: SO0 mat phang doi xting cta hinh 1ap phuong 1a
A. 7. B. 3. C.6. D.9.

Céu 4: S hinh da dién 15i trong cac hinh duéi day 1a

S - B

t-—-1\

A
\
\

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
A. 0 B. 1 C.3 D. 2
Cau 5: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng canh a, SA vudng gboc véi day, SDtao voi mat
phing (4BCD) mét goc bang 60°. Thé tich cua khdi chép S.4BCD bing

3 3 3
A. V3a . B. & C. V3a . p. L.
3 9 3
Ciu 6: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ tat ca cac canh déu bﬁng a, BAD=60", hinh chiéu vudng goc

ciia A" xubng (ABCD) tring véi trung diém ctia AB. Thé tich khéi hop ABCD.A'B'C'D' béng

3 3 3 3
A P32 B, O3 c.ah p. 3%
12 ) 4 . 2 4
Cau 7: SO mat doi xtng cua hinh chop tir giac deu la
A. 2. B. 4. C. 8. D. 6.

Céu 8: Cho khdi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a . Biét tam giac S4B 1a tam giac déu va
nam trong mat phang vuéng goc voi day. The tich khoi chop S.ABCD bang
3 3 3
NCRES B. L. . eP3 D. &’
2 ) 3 6
Cau 9: Cho khoi chop S.ABCD c¢6 day 1a hinh chit nhat. Bict 4AC =2A4B =2a, SA vudng goc vdi day,

SA=a~2 . Thé tich khdi chép S.ABCD 1a

3 3 3
A.af. B. a*+/6. C.af. D'a}/ﬁ
Cau 10: Sb dinh cua hinh muoi hai mat déu 1a
A. 12, B. 30. C. 20. D. 16.

Chu 11: Khéi da dién déu loai {4;3} 1a
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A. Khdi chop tir giac déu. B. Khéi bat dién déu.

C. Khbi tir dién déu. D. Khéi 1ap phuong.
Céu 12: Kim ty thap Ké - 6p & Ai cap dugc xdy dung khoang nim 2500 trudc cong nguyén. Kim tu thap
nay 1a mot khéi chop tir gidc déu c6 chiéu cao 147m , canh day 1a 230m . Thé tich cia né bang

A. 2592100 m’. B. 2592100 cm’. C. 7776350 m’. D. 388150 m’.
Cau 13: Téng dién tich cic mat cta hinh t& dién déu canh a bfmg

2
A. W3d*, g, V3@ . C. 2434 D. \3a>

2
Cau 14: Cho tir dién ABCD c6 canh AB, AC, AD d6i mdt vuong goc vaAB=AC=AD=a,M ,N,P lan
luot 1a trung diém cac canh BC,CD, DB . Thé tich cua khéi tir dién AMNP béng

3 3 3 3
a

AL B. — c. = p. L.
12 24 18 4
Cau 15: Cho mdét manh gidy c¢6 hinh dang 1a tam gidc nhon ABC  ¢o
AB=10 cm, BC=16 cm, AC =14 cm.Goi M,N,P lan luot 13 trung diém cia 4B,BC,CA. Nguoi ta
gip manh gidy theo cac duong MN,NP,PM sau d6 dan tring cac cap canh: AM va BM; BN va
CN; CP va AP (cac diém A4,B,C tring nhau) dé tao thanh mot tr dién (xem hinh v&).
A A=B=C

Thé tich cua khoi tir dién néu trén la

20411 10411 280 1604/11 .

A.

cm’. . cm’. C. — cm'. D.
3 3 3 3
Céu 16: Cho khdi chop S.4BC c6 day 1a tam giac vuong tai B. Biét BC = aN3,4B=a, SA vuong goc
véi ddy, SA=2a3 . Thé tich khéi chép S.4BC la

a3
3

A. 3a’. B. a’. C. a*\3.
Cau 17: Khéi tir dién déu thuoe loai

A. {3;4}. B. {4;3}. C. {3;3}. D. {3;5}.
Céu 18: C6 mot khdi gd ¢ hinh dang 13 khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C’. Khi dit khdi gb sao cho cac
canh bén vudng goc voi mat ban (P) ,diém Ae (P) thi doan BC ¢ phia trén mét ban (P) va song song

voi mat ban (xem hinh v¢).

B/

A
P

Biét A4 =100 cm, AB = AC =40 cm, BC =30 cm, A/ AB = 60". Ngudi ta cit, got khéi g8 trén bing
cac mat phing vudng goc Vorl cac canh bén dé thu dugc mot lang try ding tam giac. Thé tich 16n nhét cia

khdi ling dung tao thanh gan véi sd nao sau day nhat ?
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A. 37470 cm’. B. 35470 cm’. C. 36470 cm’. D. 38470 cm’.
Céau 19: Cho khoi lang tru ABC.A’B’C’ c6 thé tich V' . Biém P thudc canh 44', Q thudc canh BB’

sao cho PA = o8 = 1 va R 1a trung diém ctia canh CC’. Thé tich kh6i chop R.ABQOP theo V 1a
PA" OB 4
A. iV. B.EV. C.lV. D. lV.
3 3 2 3

Cau 20: Cho hinh chép tir giac S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudéng canh bang a2 . Tam giac SAD
3

can tai S, mit bén (S4D) vudng goc v6i mit phang day. Biét thé tich khdi choép S.ABCD bang 4% ,

diém N la trung diém canh SB . Khoang cach tir diém N dén mat phang (SCD) bang

A. %a. B. ia. C. §a. D. 2a.

3 3 3 4

Ciau 21: Cho ling tru dimg ABC.A'B'C’' ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai C,CB =+/2a. Biét ring
goc giita B'C va AC' bang 60°. Thé tich ctia khéi ling tru di cho bang

A. 2324 B. 24°. C. 24 D. a’.
Cau 22: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh chit nhat, 4B =a, AD =2a. Canh bén S4 vudng goc
v6i day va SA=3a. Diém P la trung diém cua SC. Mot mit phing qua AP cit hai canh SB va SD lan
luot tai M va N .Goi ¥, 1a thé tich ctia khéi chop S.AMPN . Gia tri nho nhét cta ¥, bang

A. §a3. B. %(f. C. §a3. D. a’.

Cau 23: Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C"' c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai 4, canh AC = 232.
Biét AC' tao v&i mat phang (ABC) mot goc 60° va AC'=4. Thé tich khéi chop B.ACC'A' bang

AL B, 83 c. 1653 p. L

3 3 3 3 7 )
Cau 24: Cho hinh choép tr gidc déu S.ABCD . Goi O la tam hinh vudéng ABCD . Mt mét phang («) bat
ki cit cac canh bén S4, SB,SC, SD va doan SO lan luot tai cac diém M, N, P, 0,1 . Chon déng thirc dang?

A.L+L:L+L' B.L+L+L+L:i_
SM  SP SN SQ SM SP SN SO SI
1 1 1 1 1 1 1 1
—t—=—t—. D.—+—=—+—.

SM SN SP SQ SM SQ SN SP
Céu 25: Cho liang try tam giac ABC.A'B'C'. Mot mit phang () qua duong thing A'B' va trong tim
tam gidc ABC, chia khéi ling tru ABC.4'B'C" thanh hai phan. Goi V; 1a thé tich khdi da dién chira dinh

Cva V, la thé tich khdi da dién con lai. Khi d6 ti s6 ; béng
2

ALl B A1 c.h 10
v, 10 v, 8 v, 17

HET
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Cau 5:

KIEM-TRA-45 PHUT-HK1
NAM HQC 2018 — 2019
Mon: Toan

Thoi gian: 45 phut (Khéng ké thoi gian phat dé)

Khéi chép tam giac déu S.4BC co canh day bang a, canh bén bang a3 c6 thé tich béng

3 3 3
2 c N2 p, Y6
6 2 2

e
A —. B.
3

Cho khdi chép S.4ABC c6 day 1a tam giac déu canh a. Biét SC = a3 , hai mit phang (SAB)
va (SAC) clng vudng goc v6i day. Thé tich khdi chép S.4BC bang
3 3 3 3
V3 g, O3 ¢, 2436 p, £Y6.
2 4 9 12

A.

S6 mat phang ddi xtng cta hinh 1ap phuong 14
A. 7. B. 3. C. 6. D. 9.

S6 hinh da dién 16i trong cac hinh du6i day la

=0

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuong canh a, SA vudng goc vai day, SD tao voi mat
phing (ABCD) mot goc bang 60°. Thé tich cua khdi chép S.ABCD biang

3 3 3
A B. a’. c Y3 D. L.
3 9 3
S6 mit d6i xung cua hinh chop tur giac déu la
A. 2. B. 4. C. 8. D. 6.

Cho khéi chop S.ABCD co day la hinh vudéng canh « . Biét tam giac S4B déu va nam trong
mit phang vudng goc voi day. Thé tich khdi chop S.ABCD bang

3 3 3
ALY B. L. c. 93 D. .

2 3 6
Cho khdi chép S.ABCD co6 day 1a hinh chit nhat. Biét AC=24B=2a, SA vudng goc voi
day, SA=a~2 . Thé tich khéi chép S.4ABCD la

3 3 3
A."*/g. B. 4’6 . C.“Jg. D.‘“/E.
3 3 3
S6 dinh ctia hinh muoi hai mat déu la
A. 12, B. 30. C. 20. D. 16.
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Khoi da dién déu loai {4;3} 1a

A. Khbi chép tir giac déu. B. Khdi bat dién déu.

C.Khoi tr dién déu.  D. Khéi lap phuong.

Kim tu thap Ké - dp ¢ Ai cap duoc xdy dung khoang nim 2500 trudc coéng nguyén. Kim ty
thap nay 1a mot khéi chop tir gide déu co chidu cao 147 m, canh day 1a 230 m . Thé tich cia no
bang

A. 2592100 m’. B. 2592100 cm’. C. 7776350 m’. D. 388150 m’.

Téng dién tich cAc mit cta hinh t& dién déu canh a bﬁng

2
A. 4x/§a2. B. €a . C. Zx/gaz. D. \/gaz.

Cho tir di€én ABCDc6 canh AB, AC, AD d6i mot vuong goc va AB=AC=AD=a, M,N,P
lan luot 1 trung diém cac canh BC,CD, DB . Thé tich cua khbi tir dién AMNP bang

B 5@ @ b @
¥ - ¥ <

Cho mot manh giéy c6 hinh dang la tam giac nhon ABC c6 AB=10cm, BC =16 cm,
AC =14 cm.Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua 4B, BC,CA. Ngudi ta gip manh gidy theo
cac duong MN, NP, PM sau d6 dan trung cac cap canh: AM va BM; BN va CN; CP va

AP (cac diém A4, B,C trung nhau) dé tao thanh mot t&r dién (xem hinh v&).

A A=B=C
/ V\\\
Moo P
4’/ o
B N
Thé tich cua khoi t&r dién néu trén la
A. ZOT\/H cm’. B. @ cm’. C. ? cm’. D. 160;/ﬁ cm’.

Cho khéi chép S.ABC ¢6 déy 1a tam gidc vudng tai B. Biét BC =a~/3,AB=a, SA vudng gbc
véi ddy, SA=2a~/3 . Thé tich khdi chép S.4BC 1a

3
A. 3a’. B. &’ C. ’\f3. p. & 3\/5

Khéi t dién déu thudce loai

A. {3;4}. B. {4;3}. C. {3;3}. D. {3;5}.

C6 mot khdi g6 co hinh dang 1a khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C’. Khi dat khéi g6 sao cho
cac canh bén vuong goc voi mat ban (P), diém Ae (P) thi doan BC ¢ phia trén mat ban (P)

va song song voi mat ban (xem hinh v¢€).
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Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Biét A4’ =100 cm, AB = AC =40 cm, BC =30 cm, A/ AB = 60°. Neudi ta cit, got khéi gd trén
bang cic mit phing vudng goc voi cac canh bén dé thu duoc mot lang tru ding tam giac. Thé
tich 10n nhat ctia khéi lang ding tao thanh gan véi s6 nao sau day nhat?

A. 37470 cm’. B. 35470 cm®. C. 36470 cm’. D. 38470 cm®

Cho khéi ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich V. Piém P thudc canh 44', O thudc canh BB’
PA QB 1

sao cho — ==—=— va R la trung diém cuia canh CC’. Thé tich khdi chop R.ABOP theo
PA QB 4
Vola:
Ay B. 2V clr. .1y
3 3 2 3

Cho hinh chép tir gidgc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a~/2 . Tam giac SAD
can tai S, mat bén (SAD) vudng goc voi mit phang day. Biét thé tich khdi chop S.ABCD bing
3

4% , diém N 1a trung diém ctia canh SB. Khoang cach tir diém N dén mit phing (SCD) bang

A. za. B. ia. C. §a. D. éa.

3 3 3 4
Cho lang tru dimg ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai C,CB =+/2a. Biét ring
goc gitta B'C va AC' bang 60° . Thé tich ciia khéi lang tru di cho bang
A. 2\24°. B. 24°. C. 24’ D. &’
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, 4B =a, AD =2a. Canh bén SA vudng goc
v6i day va SA=3a. Piém P 1a trung diém ciia SC. Mot mat phiang qua AP cét hai canh SB
va SD lan luot tai M va N . Goi V] 1a the tich cua khoi chop S.AMPN . Gia tri nhd nhat cua
V. bang
A. %cf’. B. la3. C. ia3. D. a’.

3 3 3
Cho lang try tam gidc ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam gidc vuong can tai A4, canh
AC =22. Biét AC' tao véi mit phing (ABC) mot géc 60° va AC'=4. Thé tich khéi chop
B.ACC'A' bang

8 83 c. 163 16

A. —. B. —. . . D. —.
3 3 3 3
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cho lang try tam gidc 4ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam gidc vudng can tai 4, canh
AC =2+/2. Biét AC' tao v6i mit phing (4BC) mét goc 60° va AC'=4. Thé tich khdi chop
B.ACC'A' bang
Al B 53 c. 1653 . L&

3 - 3 3 3
Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD . Goi O 1a tim hinh vuéng 4ABCD . Mot mit phang () bat
ki cit cac canh bén S4,SB,SC,SDva doan SO lan luot tai cac diém M, N, P,Q,1 . Chon dang
thirc diing?

Lt p L, . 1_4
"SM SP SN SO SM SP SN SO SI'
11 1 1 11 1 1
et =t D. —+—=—"-+—.
SM SN SP SO SM SO SN SP

Cho lang try tam gidc ABC.A'B'C'. Mot mit phing (o) qua duong thing 4'B' va trong tim
tam gidc ABC, chia khdi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai phan. Goi V] 1a thé tich khoi da dién

chita dinh C va ¥, 1a thé tich khéi da dién con lai. Khi d6 ti s6 n bang

A B. -1 c. h 19 D.
v, 10 v, 8 v, 17

1.B 2.D 3.D 4.B 5.A 6.B 7.C 8.C 9.C 10.D

11.A 12.D 13.B 14.A 15.B 16.C 17.A 18.D 19.A 20.C

21.A 22.B 23.A 24.A 25.B

Cau 1.

LOI GIAI CHI TIET
Khoéi chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a , canh bén bang a3 ¢c6 thé tich bang
3 3 3 3
AL B 22 ¢ 92 AL
3 T 6 2 2
Loi giai

Chon B

Tagoi M latrung diém BC, H 1B g tam tam gidc ABC suy ra H la hinh chiéu vudng
2
goc cua S trén (ABC). Ta c6 dién tich day khoi chép 1a S . :#.
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Ta co AH=§AM=¥ suy ra SH =+/SA4° — AH? =a\/§.

) 1 1 8a2\/§ a3\/§
Do do VSABC=§SH.SABC =§.a\/;. 2 6

Cho khdi chép S.4BC c6 day 1a tam giac déu canh a. Biét SC = a3 , hai mit phang (SAB)
va (SAC) clung vudng goc véi day. Thé tich khdi chép S.4BC bang

3 3 3 3
A.a\/g. B.a\/g. C.za\/E. D.a‘/g.
2 4 9 =12
Loi gidi
Chon D

2
a

Ta c6 dién tich ddy khdi chop S BC = T3 . Vi mit phang (S4B) va (SAC) cung vudng goc

v6i day = SA L (ABC) suy ra SA 1a dudng cao ciia khdi chop va SA=vSC* -~ AC* =av2 .

i 1 1 a2\/§ a3\/g
Do do6 VSABczg.SA.SABczg.a\E. PR

S6 mit phang ddi xtmg ciia hinh 1ap phuong 1a

A. 7. B. 3. C. 6. D. 9.
Loi gidi

Chon D
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Cau 4.

Khdi da difn déu Sddinh | Sécqnh | Simat | Logi | S6MPDX
T dién déu ' 4 [ 4 { 3 3} &
Khéi lp plurong 0 8 12 6 | {a3) 9
Bit dién déu ‘ 6 12 8 | {34} | 9
Maedsi hai mdt déu . 20 30 12| f53) 15
Hai mueoi mit déu . 12 30 20 | {35) 15

S6 hinh da dién 16i trong cac hinh dudi day 1a

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.

Loi giai
Chen B

Quan sat bbn hinh trén ta thdy chi c6 mot hinh tht tu tir trai qua 14 hinh da dién 18i vi 14y bat ky
hai diém nao thi doan thing ndi hai diém d6 nam trong khéi da dién.

Vay chi c6 mot da dién 16i.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng goc voi day, SD tao vdi mat
phang (ABCD) mot goc bang 60°. Thé tich cua khdi chop S.4BCD bing
3 3 3
A._‘E“ . B. a’. C. V3a . p. L.
3 9 3
Loi giai
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AD 14 hinh chiéu vuéng géc ctia SD 1én mit phing (ABCD)
= (SD.(4BCD)) = (SD,4D) = DA = 60°.

SA = AD.tan 60° = a/3 .
PENE)
-

Thé tich 1a V =%.a2.a 3=

Ciu 6.  S6 mat doi xung cua hinh chop tu giac déu la
A. 2. B. 4. C. 8. D. 6.

Loi giai
Hinh chop tu giac déu co bon mit phang doi xung.
N

N

Cau7. Cho khéi chop S.ABCD co day la hinh vudng canh « . Biét tam giac SAB déu va nam trong
mit phang vudng goc voi day. Thé tich khdi chop S.ABCD bang

a'V3 @ C “3*/5. D. &

A. . B. .a.

2 3 = 6
Loi giai
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Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Ke SH | AB,H € AB=> SH 1 (ABCD), H la trung diém cua AB.

2 2
SH? =SA* — AH* :a2_“_:3i :>SH=&_
4 4 2
2 1 a3
rt

Spep =0 =V apep = E'SH'SABCD =

Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat. Biét AC=24B=2a, SA vudng goc voi
ddy, SA=a~/2 . Thé tich khdi chép S.ABCD 1a

3 3 3
A."\B. B. &’ 6. g._“*/g. D.“*/E.
3 3 3
Loi giai
Chon C
, AC=2a > >
Taco AC=2AB=2a < 1B = BC =~ AC" - AB =a\/§.
=a
Suyra S, = ABBC=a’\[3.
3
Khi d6 ¥, 1yop =~ SAS 1y = —an2.023 = Vo
: 3 3 3
. a6
Vay Vs isep = T
S4 dinh ctia hinh muoi hai mat déu la
A.12. B. 30. C..20. D. 16.
Loi giai
Chgn C

S6 dinh ctia hinh mudi hai mat déu 1a 20 dinh.

Khoi da dién déu loai {4;3} 1a

A. Khbi chép tir giac déu. B. Khdi bat dién déu.
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Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

C. Khbi tir dién déu.  D. Khdi lap phuong.
Loi giai
Chon D
Khoi da dién déu loai {4;3} 1a khi da dién déu ma mdi mat 1a mot da gidc déu c6 4 canh va
mdi dinh 13 dinh chung cua dung 3 canh = chon D.

Kim tu thap Ké - p ¢ Ai cap duoc xay dung khoang niam 2500 trudc cong nguyén. Kim ty
thap nay 1a mot khéi chop tir gide déu co chidu cao 147 m, canh day 1a 230 m . Thé tich cia nd

bang
A._2592100 n’. B. 2592100 cm’. C. 7776350 m’. D. 388150 m’.
Loi gidi
Chon A
S

Gia str kim tu thap nay 1a mot khdi chop tir gidit\géu S.ABCD cé chiéu cao SO =147 m, canh
dayla AB=230m

:V:%B.h:%SO.ABZ:§.147.2302 92100 m° =chon A.

Tong dién tich cac mat cua hinh tir

A. 4347, B.

Chon D

C

2
N3 _
4
Cho tir dién ABCDc6 canh AB, AC, AD d6i m{t vuong goc va AB=AC=AD=a, M,N,P
lan luot 1a trung diém cac canh BC,CD, DB . Thé tich cua khdi ta dien AMNP bﬁng

SAABC + SAACD + SABCD +Spump =4Sape =4

3 3 3 3
AL B. L c. L. p. L.
12 24 18 4
Loi giai
Chon B
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Cau 14.

N

1 1
Viger =—AB.AC.AD =—a’
ABCD 6 6
1
AMNP ~ ADBC (do MN _NP_PM _ —) theo ti s6 dong dang 1a k = 1 Suve _ g2 = —.
DB BC (D 2 7 S, 4
S 11 a
Vo =wey 2 &
S.MNP Dsc A. BCD 4 6 24

Cho mot manh giéy c6 hinh dang la tam giac nhon ABC c6 AB=10cm, BC =16 cm,
AC =14 cm.Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua 4B, BC,CA. Ngudi ta gip manh gidy theo
cac duong MN, NP, PM sau d6 dan trung cac cap canh: AM va BM; BN va CN; CP va

AP (cac diém A4,B,C trung nhau) dé tao thanh mot t& dién (xem hinh v&).
A=B=C

/ - \\' ]VY
B C
Thé tich cua khdi ti dién néu trén la
A. 20311 cm’. B. @ cm’. C. 280 cm’. D. 160V11 cm’.
3 3 3 3
Loi gidi

Chon A
Xét bai toan: Cho ttr dién ABCD, c6 AB=CD =a; AD = BC =b; AC = BD = ¢ . Thé tich

ctia khéi tir dién ABCD1a V., =$\/(—a2 +b? +02)(a2 —b? +c2)(a2 +b? _02).
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Dung ti dién APRQ sao cho B,C,D lan lugt 1a trung diém ctia doan OR, RP, PQ.
1

Taco: CD = AB = EQR = AAOR vudng tai A = AQ* + AR* =4a’.

Tuong ty, AARP vudng tai A = AR> + AP* = 4b*;

AAPQ vuéng tai A = AP’ + AQ” = 4c”.

AQ* + AR* =4a>  [AQ* =2(d* —b*+¢?)  |AQ=N2a’ =D +¢)
Xét 4 AR® + AP> =4b* << AR* =2(a” +b° —c*) ={AR=42(a’ +b* —=¢°)
AP* + AQ* = 4¢° AP =2(-a’ +b*+c*) | yp= J2(=a> +* + )

—AP.AQ.AR

Ta c6: ABCD = ACBR = AOQDB = APDC =V ,, = %VAQRP =

A=
|~

= —a2+b2+cz)(a2—b2+c2)(a2+b2—c2).

Viseo = %\/(

Ap dung, ta c6: AM = NP = 5cm; AN = MP =8cm; AP = MN =Tcm.

=~ 20411
-2

= —a2+b2+cz)(a2—b2+cz)(a2+b2—c

1
Ve =—7—=
AMNP 6\/5 \/(
Ciu 15. Cho khdi chop S.ABC c6 day 1a tam giac vudng tai B. Biét BC = a\/g, AB =a, SA vudng goc
v6i day, SA=2a~/3 . Thé tich khéi chép S.4BC la

3
A. 3d°. B.a'. C. &*\3. p. & f

Chon B

2
Tacd: B=S a2\/§.

ABAC

Do SA L (ABC)= h=SA=2a\3 =V, ,. =a’.

Cau 16. Khdi tr dién déu thudc loai
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Cau 17.

A. {34} B. {4;3}. C..{3:3}. D. {3;5}.
Loi giai
Chon C
C6 mot khéi gb co hinh dang 1a khdi lang tru tam gidc ABC.A'B'C’. Khi dat khdi gd sao cho
cac canh bén vudng goc vdi mét ban (P), diém Ae (P) thi doan BC ¢ phia trén mat ban (P)

va song song vdi mat ban (xem hinh v¢).

BI

v/

A
P

Biét A4’ =100 cm, AB = AC =40 cm, BC =30 cm, A/AB = 60". Ngudi ta cit, got khéi gb trén
bang cic mat phang vudng goc voi cac canh bén dé thu duoc mot lang tru ding tam giac. Thé
tich 10n nhat ctia khéi lang ding tao thanh gan véi s6 ndo sau day nhat?
A. 37470 cm’. B. 35470 cm’. C. 36470 cm’. D. 38470 cm’

Loi gidi
Chon A
Thé tich khdi lang tru dmg sau khi cat, got 16n nhat khi ta cit boi cic mat phang qua A', B va
vudng goc v6i AA', cat BB,CC', AA' tai B,,C,, 4,.

BI
I
A’ l+ ¢’
Z 1 >
| Ci
I
B
i
Al ///// N C

<
7
7
L

A
P)

Cac tam giac 4, AB va 4,AC 14 cic tam gidc vudng bang nhau.

Ta c6: 4B = A,C = AB.sin A'AB = 40.sin 60° = 203 (cm)

AA, = AB.cos60° =20 (cm).

Chiéu cao khdi lang tru (sau khi cat, got): & = 44"~ A4 =100—20 =80 (cm).

Dién tich day lang tru (sau khi cét, got): S = Suasc = \/p(p —a)(p —b)(p —c) =75\39.
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Cau 18.

Cau 19.

Thé tich khdi lang try dimg: V= Sh =80.75v/39 = 600039 ~ 37469,98799 (em’).

Cho khdi lang try ABC.A'B'C’ c¢6 thé tich V. Piém P thudc canh A4', O thudc canh BB’
sao cho P4 _0B 1 va R 1a trung diém cua canh CC’. Thé tich khdi chop R.ABOP theo
PA QOB 4
V la:
Ay, B. 2V cly. D1y,
3 3 2 3
Loi giai
Chon D
4 B
P
Q
A’ B’
Tacod Vi ypyw =V =Viper =Viwge -
, 11 1 2

CO Vigse =Viwpe = EEV = gV = Veapas = EV :

D@ dang chtng minh duoc 4BOP va A'B'QP 1a hai tir giac bang nhau.

= Spor =Sanor = Veasor =Vewsor (2 khdi chop c6 cung chiéu cao, cung dién tich ddy)

1 1

= VR.ABQP =Vrasor = EVRABA'B' = EV'
Cho hinh chép tir gidgc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a2 . Tam giac SAD
can tai S, mat bén (SAD) vudng goc voi mat phang day. Biét thé tich khdi chop S.ABCD bang

3

4% , diém N 1a trung diém cta canh SB. Khoang cach tir diém N dén mit phing (SCD) bang

A._za. B. ia. C. §a. D. éa.
3 3 3 4
Loi giai

Chon A
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Cau 20.

Goi H la trung diém ctia AD. Vi ASAD can tai S = SH L AD.
_ (SAD)N(ABCD)= AD
(SAD) L (ABCD)

SH.S zcp

= SH L(ABCD) =V jyep ==

Cho lang tru dimg ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai C,CB =+/2a. Biét ring
goc gitta B'C va AC’' bang 60° . Thé tich ctia khéi ling tru di cho bang

A. 2424°. B. 24°. C.\24. D. a’.
Loi giai
Chgn C
A’ bod
7
/
/
/7
B /
/

Trong mit phiang (4ABC), lay diém D sao cho ACBD 1a hinh vuéng. Khi d6 ta c6 ADB'C’ 1a
hinh binh hanh = AC'|| DB’ = gbc giita B'C va AC' bang goc giita B'C va DB'.

Xét hai tam giac vudng AB'BC, AB'BD ta c6 BB' chung va BD = BC suy ra AB'BC =AB'BD
Suy ra AB'DC 1a tam giac can tai B'.

Tacd AABC vuongcantai C, BC=a+2 suyra AC=av2 va AB=2a, IA=IB=a,
DC =2a

Trudng hop 1: DB'C =120°

Khi d6 BT =a.tan30° =——< [B=a (vd1)

V3
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Cau 21.

Truong hop 2: DB'C =60° khi d6 AB'DC déu canh 2a.
Khi d6 ta c6 BT =a3,BB =~3a* —a* =a\2

2 2
Thé tich lang try da cho V ;- ypc = %(aﬁ) a2 =’ 3.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, 4B =a, AD =2a. Canh bén SA vudng goc
v6i day va SA=3a. Piém P 1a trung diém cua SC. Mot miat phiang qua AP cét hai canh SB
va SD lan lugt tai M va N . Goi V; 1a thé tich ctia khéi chép S.AMPN . Gia tri nho nhat ctia

V, bang
_._%a3 B. la3 C. ia3 D. a’
3 3
Loi giai
Chon A

Cach xac dinh mat phéng qua AP cit hai canh SB, SD nhu hinh v&. Goi O 1a giao diém cua
hai dudng chéo hinh chit nhat 4ABCD va I 1a giao diém AP va MN .
1 1
Tacod Vs jpep = EAS.AB.AD = §.3a.a.2a =2a’,
Ap dung cong thirc ti s6 thé tich ta co
Vs aw _ SASM.SP 1 SM Vs yp _ SASN.SP 1 SN

Vi ye SASBSC 2°SC’V,,. SASDSC 2 SD

SM SN

Suy ra V ,p = 4SB Vs apcps Vs.ane = 4SD Vs pcp - Khi do
SM SN\ o’
V.=V +V = —+—|.—
1 = Vs.amp TV s.anp [ SB SDJ >

Trang 15/21 - WordToan



°D

B—NO
F

Tacod I la trong tm tam gidc SAC nén SL = 2

3
T B, D lan lugt ké cac duong thang song song véi MN cét SO tai E,F . Khi d6 hai tam giac
AOED = AOFB (g.c.g) suy ra OF = OF

, SB SF SO+OF SD SE SO-OE
TacO —=—= ; = =

SM Sl SI SN SIS
SBSD 2SO0 SM SN 4 4
Tudéosuyra —+—=——=3 suyra —+——2=>—————=—_. Dau bang xay ra khi
Y TSN T st Y™ 8 sp”SB_SD "3 X
SM SN

Sﬁ:S—N:MNHBD.
SB 8§D

M 3 4 3 2 , . 2
Vay V, = S—+S—N L>28 _ 29 Gia trj nho nhat cia ¥, bing =a’.

SB SD) 2 32 3 3

Cau 22. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuong can tai A4, canh

AC =22. Biét AC' tao véi mit phing (ABC) mot goc 60° va AC'=4. Thé tich khéi chép

B.ACC'A" bang
Al B 83 c. 163 p. 10,
3 3 3 3
Loi giai
Chon B

Trang 16/21 — Dién dan gido vién Todn



Cau 23.

B

Goi hinh chiéu vuéng géc cia C' 1én (4BC) 1a H.
Suy ra (AC',(4BC))=(AC', AH)=HAC'=60".
Trong AHAC' vudng tai H va HAC'=60°suy ra C'H=§\/§=2\/§.

A 2
Dién tich A4BC la: S ;. =TC=4.

_Viscasc — 4'2\/3 — 8\/3 _

Thé tich cta hinh chép B.ACC'A' 1a Voo, = 3 3 3

Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C' c6 day ABC 1la tam giac vudng can tai A, canh
AC =2+/2. Biét AC' tao v6i mit phing (4BC) mot géc 60° va AC'=4. Thé tich khdi chép
B.ACC'A' bang

AL B 83 c. 1643 p. 10
3 3 3 3
Loi giai
Chon B
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Cau 24:

B

Goi hinh chiéu vuéng géc cia C' 1én (4BC) 1a H.
Suy ra (AC',(4BC))=(AC', AH)=HAC'=60".
Trong AHAC' vudng tai H va HAC'=60°suy ra C'H=§\/§=2\/§.

A 2
Dién tich A4BC la: S ;. =TC=4.

Thé tich ctia hinh chép B.ACC'A' 14V, ooy = VABC‘BA'B'C' = 423\/5 = 8\3/5 :

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD . Goi O 1a tim hinh vuéng 4ABCD . Mot mit phang (ar) bat
ki cit cac canh bén S4,SB,SC,SDva doan SO lan luot tai cac diém M, N, P,Q,1 . Chon ding
thirc diing?

1 1 1 1 1 1 1 1 4
Al —+—=—+—. B. —+—+—+—=—.
= SM SP SN SO SM SP SN SO SI
c L, t_ 1t 1 p L, t_1 1
SM SN SP SO SM SO SN SP
Loi giai
Chon A
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Cau 25.

S4 SC_SB+SD

Theo cong thire tinh ti 18 thé tich ta co:

s spsw s )
Vi S.ABCD 14 hinh chop tir giac déunén ta cé SA=SB=SC =SD.
podo Lo 11

SM  SP SN SQ
Chii y: trong bai tap trén, thay da st dung cong thirc ti 1¢ thé tich ctia hinh chop tir gidc c6 day
12 hinh binh hanh, khi tién hanh giai tu luan, cic em can chitng minh cong thirc (*) trude khi st

dung.

Cho lang try tam gidc ABC.A'B'C'. Mot mit phiang () qua duong thing 4'B' va trong tim
tam gidc ABC, chia khoi ling tru ABC.A'B'C" thanh hai phan. Goi V] 14 thé tich khdi da dién

chita dinh C va V, 1a thé tich khéi da dién con lai. Khi d6 ti s6 % bang
2
AL B. ol c. b0 p. -8
v, 10 v, 8 v, 17 v, 19
Loi giai
Chon B
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Goi G la trong tam cua tam giac ABC.
Ta co:

G e(a)n(4BC)
AB//A'B'

AB < (a) = MN //AB.
AB < (A4BC)
(Ol)ﬁ(ABC)ZMN
Goi AM ~BNACC =K .

Goi H, F lan luot 1 hinh chiéu vudng géc cia M, K trén mp (A4BC).
Xeét:

Tam gidc ABC ,taco: MN//AB =

CM _CN_MN 2,
CA CB AB 3’
KM KN MN 2

Tam giac KA'B' ,tacd: MN//A'B' = = = ==vi AB'//AB,AB'= AB ;
KA KB AB 3

Tam giac KA'C', taco: CM //A'C' = KM = KC = M =z vi A'C'//AC,A'C'= AC;

KA4' KC' A'C' 3
AM:AH:MH:lzKFz?)MH.
A'K AF KF 3

Tam gidc KA'F ,tacé: MH //KF =

Ta co:

Viuve KM KN KC _ggg_i

Ve ype KA KC'"KC' 333 27
8

= VKAMNC = E‘VKA’B’C"

Goi VABCAA’B’C’ =V.
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1 1

Mat khéc, taco: Vi ,pe =§.KF.SMB,C, =§.3.MH.SAA,B,C, =V
8 8 19
=7, =—V=V=V-—V=—V
K.MNC 27 1 27 27
1
Do do, V, =V -V, :V——9V:iV
27 27
1
Vay, ta co: 52_9
v, 8
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