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CHU'ONG VIIl. CAC QUY TAC TiNH XAC SUAT

BAI 28: BIEN O HOP, BIEN O GIAO, BIEN cO DOC LAP
A. KIEN THU'C CO' BAN CAN NAM
1. BIEN cO HOP

Mét t6 trong 1&p 11A cd 10 hoc sinh. Diém kiém tra hoc ki | cia 10 ban nay & hai mén Toan va Ngir

van duoc cho nhu sau:
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Chon ngiu nhién mét hoc sinh trong t&. Xét cac bién ¢4 sau:
A :“Hoc sinh d6 duwoc diém gidi mén Ngir van";
B: “Hoc sinh d6 duoc diém gidi mon Toan";
C: “Hoc sinh d6 duoc diém gidi mdn Ngit van hodc diém gidi mon Toan".
a) Mo ta khong gian mau va cac tap con 4, B, C cla khong gian maiu.
b) TmAUB.
Lovi gidi
a) Ta cdé Q = {Bao, Dung, Dinh, Lan, Long, Huong, Phuc, Cwong, Tuan, Trang}.
A= {Dung, Long, Cuwong, Trang}.
B = Lan, Huong, Phuc, Cuong, Trang }.
C ={ Dung, Lan, Long, Huong, Phuc, Cwong, Trang}.
b) AU B ={ Dung, Long, Cuvdng, Trang, Lan, Hwong, Phuc}.

Cho A4 va B la haibién cd. Bién c6: " 4 hodc B xady ra" dugc goi la bién c6 hop cia Ava B, ki hiéu la
AUB.
Bién cd hop clia 4 va B latap con AU B cla khéng gianmau Q .
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Vi du 1. Mét hop dung 15 tadm thé cing loai duwoc danh s6 tir 1 d&n 15. Rat ngau nhién mot tam thé
trong hép. Goi E 1a bién cd "S6 ghi trén tdm thé 13 s6 18"; F 1a bién ¢ "S6 ghi trén tdm thé 13 sé nguyén

v
Al

to".
a) M6 ta khoéng gian mau.
b) Néu ndi dung ctia bién c6 hop G =E U F . Hdi G la tap con ndo cta khong gian mau?
Lo giai
a) Khéng gian mau Q ={1;2;3;4;5;6;7;8;9;10;11;12;13;14;15} .
b) EU F |a bién c6 "S6 ghi trén tdm thé 13 s6 1& hodc sd nguyén t&".
Tacéd E={1;3;5,7;,9;11;13;15}; F ={2;3;5,7;11;13} .
Vay G=EUF ={1;2;3;5;7;9;11;13;15}.
Luyén tap 1. Mot t6 trong I&p 11B cé 4 hoc sinh nit 1a Huwong, Hong, Dung, Phuong va 5 hoc sinh nam |a
Son, Tung, Hoang, Tién, Hai. Trong gi® hoc, gido vién chon ngau nhién mot hoc sinh trong t6 dé 1én bang
dé kiém tra bai.

Xét céc bién cé sau:
H : "Hoc sinh d6 la mot ban nit";
K : "Hoc sinh d6 cé tén bat dau la chir cai H”.
a) Mo ta khoéng gian mau.
b) Néu néi dung cla bién cé hop M = H UK . M&i bién cd H,K,M |a tap con nao cla khéng gian
mau?
Lo giai
a) Khong gian mau cla bai todn nay la tap hop cac hoc sinh trong t6 1dp, né ¢d 9 phan tlr va duoc ky
hiéu la: Q ={Huong, Hong, Dung, Phuwong, Son, Tung, Hoang, Tién, Hai}.
b) Bién cd H xay ra khi hoc sinh dwgc chon [a mét ban nit, nd 13 tap hop cac hoc sinh nit va dwoc ky
hiéu la:
H ={Huong, Hong, Dung, Phuong}.
Bién cd K xay ra khi hoc sinh dugc chon cé tén bat dau 1a chit cdi A, duoc ky hiéu la:
K ={Huwong, Hong,Hoang}.
Bién c6 hop M xay ra khi hoc sinh dwgc chon 1a mét ban nit hodc cé tén bat dau bang chit A, né la
tap hop cac hoc sinh trong tdp ' hodc K (bao gdm ca nhitng hoc sinh trung nhau cda hai tap nay)
va duoc ky hiéu la
M = H U K ={Hwong, Hong, Dung, Phuwong,Hoang}.
2. BIEN €O GIAO

Tré lai tinh huéng trong HD1. Xét bién ¢ D : "Hoc sinh d6 dugc diém gidi mdn Ngit van va diém
gidi mon Toan".
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a) Héi D 1a tap con nao clia khong gian mau?
b) Tim ANnB.
Loi gidi
a) Bién c6 D la tap hop cac diém s6 ma hoc sinh dat gidi cd 2 mén Toan va Ngit vin. Do d6, biéncé D la
tap con cla khéng gian mau: D = {(8,7)}.
b) TAp AN B 13 tap hop cac diém sé ma hoc sinh dat gidi cA mon Ngit van va mén Toan.

Tacé: AnB={(8,8),(8.7).(7.9)} .

Cho A4 va B la hai bién c6. Bién c6: "Ca 4 va B déu xay ra" dugc goi la bién co giao cia 4 va B, ki
hiéula 4B.

Bién cd giao clia 4 va B latip con AN B cla khdng gian mau Q.

Vi du 2. Mét t6 trong Iép 11C ¢ 9 hoc sinh. Phdng van 9 ban nay véi cau héi: "Ban cé biét choi mén thé
thao nao trong hai mén nay khong?". Néu biét thi ddnh ddu X vao 6 ghi tén mon thé thao do, khéng
biét thi dé trong. K&t qua thu dwoc nhu sau:

Mén thé thao
C3iu long Béng ban
Tén hoc sin
Bao X
bang X
Giang X
Hoa
Long X X
Mai
Phuc X X
Tuan X X
Yén X

Chon ngiu nhién mét hoc sinh trong t&. Xét cac bién ¢4 sau:

U : "Hoc sinh duwgc chon biét choi cau l6ng";

V' : "Hoc sinh dugc chon biét choi béng ban".

a) M6 ta khoéng gian mau.

b) Noi dung clia bién ¢6 giao T =UV la gi? Mbi bién c¢6 U,V,T la tap con nao cta khong gian mau?
Lovi gidi
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a) Khong gian mau Q = {Bao; Ping; Giang; Hoa; Long; Mai; Phuc; Tudn; Yén}.

b) 7 1a bién c& "Hoc sinh duwgc chon biét choi ca ciu 16ng va béng ban".

Ta c6: U = { Bao; Dang; Long; Phic; Tudn; Yén}; V = {Giang; Long; Phic; Tudn }.

Vay T =U NV ={ Long; Phic; Tudn }.

Luyén tap 2. Mot hop dung 25 tam thé cung loai dugc danh sé tir 1 dén 25. RGt ngdu nhién mot tam thé

trong hop. Xét cdc bién cd P: "Sé ghi trén tam thé 1a s6 chia hét cho 4"; O: "S6 ghi trén tam thé la sé

chia hét cho 6".

a) Mo ta khoéng gian mau.

b) N&i dung clia bién c8 giao S = PQ la gi? Mbi bién ¢6 P,0,S la tap con nao clia khéng gian mau?
Loi giai

a) Khong gian mau la tp hop cac s6 tir 1 dén 25, duoc ky hidu la Q={1,2,3,...,25 }

b) Bién cd P la tap hop céc sd chia hét cho 4, dwoc ky hiéu la P = {4,8,12,16, 20,24}

Bi€n c6 O la tap hop céc sb chia hét cho 6, duwoc ky hiéu 1a O = {6,12,18,24 }

Bién c6 S la giao cla hai bién c6 PvaQ, nghia la céc s6 vira chia hét cho 4 va vira chia hét cho 6, duoc
ky higula S=PnQ={12,24} .
Vay P,Qva S lan lwot |1 cac tap con cla khong gian mau Q2 .

. Tr& lai tinh huéng mé déu. Sir dung khai niém bién c6 hop, bién cd giao, bién c6 d6i, ta biéu
dién bién ¢ G, H theo cac bién cd M va N nhu sau:
Bién c6 G xay ra khi va chi khi hodc gia dinh d6 ¢4 ti vi va khdng ¢ mady vi tinh hodc gia dinh d6 khoéng
¢6 ti vi va cé may vi tinh. Vay G= M N UMN .
Bién c6 H xay ra khi va chi khi gia dinh d6 khéng cd ca ti vi va mdy vi tinh.
vay H=MN .
Hay biéu dién mdi bién c¢6 E, F theo cac biéncd M va N .

Lovi gii
Bi€n c8 E xay ra khi va chi khi gia dinh d6 c6 ca ti vi va may vi tinh. Vay £ =MN.
Bi€én cd F xay ra khi va chi khi gia dinh d6 khéng cd ti vi hodc khong cé may vi tinh.
Tre 13, néu khéng cd ti vi thi phai cé mdy vi tinh, hodc néu khéng cé may vi tinh thi phai cé ti vi.
Vay F=MNUMN.
3. BIEN cO POC LAP
Hai ban Minh va Son, mdi ngudi gieo dong thdi mdt con xuc xac can doi, ddng chat. Xét hai bién
c6 sau:
A: "S6 cham xuat hién trén con xuc xac ban Minh gieo 13 s6 chan";
B :"S6 chdm xuat hién trén con xtc xac ban Son gieo 1 s6 chia hét cho 3 ".
Viéc xay ra hay khong xay ra bién c6 4 cé anh huwdng tdi xdc suat xay ra cta bién c6 B khdng? Viéc
xay ra hay khong xay ra bién cd B cdé dnh hudng tdi xac suat xay ra clia bién cd 4 khong?
Lo gidi

Viéc xay ra bién cd 4 khdng dnh hudng tdi xac suat xay ra cha bién ¢d B, va nguoc lai, viéc xay ra bién
cd B ciling khéng anh hudng téi xac suat xay ra cla bién cé 4. Trong trudng hop nay, hai bién cé 1a doc
lap v&i nhau.
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Cap bién cd 4 va B duoc goi la doc 1ap néu viéc xay ra hay khéng xay ra ca bién cd nay khdong anh
hwdng tdi xac suat xay ra cta bién cd kia.

NE&u c3p bién ¢ 4 va B ddc lap thi cac c3p bién c6: 4 va B; A va B; A va B ciing déc lap.
Vi du 3. M6t hdp dung 4 vién bi mau dé va 5 vién bi mau xanh, cé cung kich thuwdce va khéi lugng.
a) Ban Minh 13y ngau nhién mot vién bi, ghi lai mau cta vién bi dugc 13y ra roi tra lai vién bi vao hop.
Tiép theo, ban Hung 18y ngiu nhién mdt vién bi tir hdp dé. Xét hai bién cé sau:
A:"Minh |8y duoc vién bi mau dé";
B :"Hung 18y dwoc vién bi mau xanh".
Chirng té rang hai bién ¢ 4va B doc lap.
b) Ban Son 1ay ngau nhién mot vién bi va khdng tra lai vao hop. Tiép theo, ban Tung 18y ngau nhién mét
vién bi tlr hép d6. Xét hai bién c6 sau:
C: "Son lay dwoc vién bi mau do";
D: "Tung lay dugc vién bi mau xanh".
Chirng té rang hai bién ¢ C va D khéng doc lap.

Loi gii
a) Néu A xay ra, tirc 13 Minh 18y duoc vién bi mau dd. Vi Minh tra lai vién bi d3 13y vao hép nén trong
hop cé 4 vién bi mau d6 va 5 vién bi mau xanh. Vay P(B) :g.

Néu A khéng xay ra, tirc la Minh |8y dwoc vién bi mau xanh. Vi Minh tra lai vién bi da 1y vao hdp nén

trong hdp van c6 4 vién bi mau d6 va 5 vién bi mau xanh. Vay P(B) :g.

Nhu vay, xdc suat xay ra cta bién c6 B khéng thay déi bai viéc xdy ra hay khong xay ra ca bién cd 4
Vi Hung Idy sau Minh nén P(4) :g du bién cd B xay ra hay khéng xay ra. Vay 4 va B déc lap.

b) Néu C xay ra, tirc la Son 1y dwoc vién bi mau dé. Vi Son khong tra lai vién bi d6 vao hdp nén trong
hop cé 8 vién bi vdi 3 vién bi mau d6 va 5 vién bi mau xanh. Vay P(D) :%
Né&u C khong xay ra, tirc 1a Son 18y dwoc vién bi mau xanh. Vi Son khdng tra lai vién bi da 13y vao hép
nén trong hdp cd 4 vién bi mau d6 va 4 vién bi mau xanh. Vdy P(D)= %
Nhu vay, xac suat xay ra cta bién c6 D d3 thay d6i phu thudc vao viéc bién c6 C xay ra hay khéng xay
ra. Do d6, hai bién c6 C va D khéng doc lap.
Luyén tap 3. Trd lai tinh hudng trong HD3. Xét hai bién c6 sau:
E: "S8 chdm xuat hién trén con xuc xac ban Minh gieo 1a s& nguyén t6";
B: "S8 cham xuat hién trén con xuc xdc ban Son gieo |a s chia hét cho 3 ".
Hai bién c6 E va B doc lap hay khéng doc lap?
Lovi giai

Hai bién ¢ E va B doc lap.
B. BAI TAP REN LUYEN
Vi du 1. Gieo hai con xuc xac can déi va dong chat. Goi 4 1a bién cd “Tich s6 chdm xuat hién trén hai con

xUc xac 13 mot s6 18”, B 1a bién cd “Téng s6 chdm xuat hién trén hai con xuc xac [a mét s6 chan”.
a) Hay viét tap hgp mo ta bién c6 4B.
b) Hay viét tap hop mo ta bién c6 4B .
c) Hay viét tap hop mo ta bién c8 4B .
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d) Hay viét tap hop ma ta bién c8 4B .
e) Hay xac dinh c3p bién c6 xung kh3p trong céc cip biénc84 vaB; 4 vaB.
Loi giai
Goi Q la khong gian mau.
Suyra Q= {(i;j) i, ] :1;2;...;6}.
+(i.7)1a s6 1é khi va chi khi ca hai s6 i va jdéulaso lé.
+(i.j)1a s6 chan khi va chi khi it nhdt mét trong hai s6 i hodc jla s& chan.
«(i+ j)1a s8 chan khi va chi khi hai s6 i, déu la s& & hodc déu |a s& chan.
«(i + ) 1a s6 1& khi va chi khi trong hai s& i,/ c6 diing mot s 1& va mét s6 chan.
a) Bién c6A:{(1;1) (1,3)5(1:5):(3:1)5(3;3)3(3:5):(5:1)5(53); (5;5)}.
e {(u»( SR REIRERE RCORERRCE }
(2:2)3(2:4)3(2:6):(4:2);(4:4)3(4:6):(6:2)3(6:4)5(6:6)
Bién c8 4B ={(1;1);(1;3):(1;5):(3:1)3(3:3)5(3:5):(5:1):(5:3)3(5:5))-
b) Bi&n c8 A=Q\ 4.
Bién c8 AB ={(2:2);(2:4);(2:6):(4;2);(4;4):(4;6)3(6:2):(6:4)3(6:6)}.
c) Bién c6B=Q\B.
Bién c8 AB = .
(1,2):(14):(1:6):(251)3(2:3)5(255)5(3;2)5(3;4)5(3;6);
(4;1);(4;3);(4;5);(5;2);(5;4);(5;6);(6;1);(6;3);(6;5)}

e) ViANB#@ nén 4 vaB |a haibién cd khdng xung khac.

d) Bién cc“)'ﬁz{

ViANB=2 nén A vaB 13 hai bién c6 xung khic.

Vi du 2. M6t hdp chira 30 qua cau cung kich thudc duwgc danh s6 tir 1 d&n 30. Chon ngiu nhién 1 qua
cau tir hdp. Goi 4 13 bién cd “S6 ghi trén qua cau duoc chon |a mét s 187, B 13 bién ¢d “ S6 ghi trén
qua cau duoc chon |a mét sé chia hét cho 5”.

a) Hay mé ta bing |oi bién ¢ 4B .

b) Hai bién cd 4 va B c6 doc 1ap khdng? Vi sao?

Loi giai
a) Bién c6 4: “S8 ghi trén qua cau duoc chon la mot sé chan”.

Bién cd 4B : “ S8 ghi trén qua cau dwoc chon chia hét cho 107,

N T 2 \ / A~ > . ~ \ 1
b) Néu Axay ra thi xac suat cua bién co B 1a 3

~ - ~ ? Y s ~ ? - ~ \ 1
Néu 4 khong xay ra thi xac suat cia bién co Bla 3

Vay 4 va B 13 hai bién c6 ddc 1ap véi nhau.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Mot hop dung 15 tam thé cung loai dwoc danh s6 tir 1 dén 15 . R4t ngiu nhién mot tdm thé va
quan sat sd ghi trén thé. Goi A la bién c6 "S6 ghi trén tdm thé nhd hon 7 "; B la bién c6 "S6 ghi trén tam
thé 1a s6 nguyén to".
a) Mo ta khoéng gian mau.
b) M6i bién ¢c6 4 U B va AB la tip con nao cla khong gian mau?
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Loi giai

a) ©={1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12,13,14,15}

b) A: 8 ghi trén tdm thé nhé hon 7. 4={1,2,3,4,5,6}

B : s8 ghi trén tdm thé I3 s6 nguyén t6. B ={2,3,5,7,11,13}

AU B :s8 ghitrén tdm theé cd thé 1a s6 nhé hon 7 hodc la sé nguyén t& (cé thé khéng nhd hon 7).
AUB :{1,2,3,4,5,6,7,11,13}
AB : 8 ghi trén tdm thé vira la s8 nhd hon 7 vira 1a s6 nguyén t8. 4B ={2,3,5}

Gieo hai con xtc xac can ddi, dong chat. Xét cac bién c6 sau:
F 1 "SG chdm xuat hién trén hai con xuc xac déu 13 sé chan";
F :"S6 cham xuat hién trén hai con xuc xac khac tinh chan 18";
K : "Tich s& cham xuat hién trén hai con xuc xac |a sd chan".
Chirng minh rang K la biéncd hopcla E va F.

Loi giai

DE tich ctia hai s6 chan [a s6 chan, thi ca hai s& déu phai chan. Vi vay, khi bién ¢d K xay ra, bién c6 E
cling phai xay ra. Pong thoi, khi tich cha hai s6 khéng phai 1a s6 chan (tirc 13 mot s6 1& nhan mot s6
chan), thi it nhat mot trong hai s6 phai 1a s6 1é. Do dd, khi bién ¢ K khong xay ra (tte 13 tich cla hai s6
1a 56 18), bién c6 F ciling khéng xay ra.
Vay néu bién cd K xay ra, thi bién ¢ E va bién c6 F cling phai xdy ra. Do d6, ta c6 thé két luan rang
bién c6 K la bién c¢b hgp cha bién cd E va biéncd F .

Chon ngdu nhién mot hoc sinh trong truong em. Xét hai bién ¢d sau:
P :"Hoc sinh d6 bi can thi";
0 :"Hoc sinh dé hoc gidi mon Toan".
Néu ndi dung ctia cac bién ¢ PUQ; PO va PQ.

Lo giai

Bi€n c& P U Q xay ra khi hoc sinh dé bj can thj hodc hoc gidi mén Toan hodc ca hai déu xay ra. Bién co
PO xay ra khi hoc sinh dé vira bj can thi vira hoc gidi mon Toan.
Bién c6 PO xay ra khi hoc sinh d6 khdng bi can thij va khong hoc gidi mén Toan cling luc.

C6 hai chudng nudi thd. Chudng 7 c6 5 con thé den va 10 con thd trang. Chudng 11 ¢é 3 con
tho trang va 7 con thd den. T mdi chudng bat ngiu nhién ra mot con tho. Xét hai bién ¢d sau:
A : "Bat duwgc con thd trang tir chudng 7";
B:"Bat dugc con tho den tir chudng 17",
Chirng té rang hai bién ¢ 4va B doc lap.

Lo giai

| —
S

Xac suat dé bat dwgc con thé trang tir chubng 7 1a: P(A) = 5 %

W

7 ~ ~ 9 2 \ N \ 7
Xac suat dé bat duoc con tho den tir chuong I/la: P(B) = 0
X4c suat bat dwoc cd mot con thé trang tir chudng 7 va mot con thd den tir chudng 7. Do céc sy kién
2 7 7

nay la déc 1ap nhau, nén ta c6: P(AN B) = P(A)- P(B) ZEE :E
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Do d6, hai bién c6 A va B doc lap.

Cé hai chudng nudi ga. Chudng 7 cé 9 con ga mai va 3 con ga tréng. Chudng I cé 3 con ga mai
va 6 con ga tréng. Bat ngau nhién mot con ga ctia chudng I dé dem ban réi don cac con ga con lai cla
chudng | vao chudng 17 . Sau dé bat ngdu nhién mdt con ga ctia chudng 11 . Xét hai bién ¢6 sau:

E : "Bat dwoc con ga trong tir chudng 7 ";
F: "Bat dugc con ga mai tir chudng 17",
Chirng to rang hai bién c6 E va F khong doc lap.

Lo gidi
, o s . “ 3 1
Xdc suat bat dwgc con ga tréng tir chubng 1 : P(E) = 53
Xdc suat bat dugc con ga mai tir chudng 1/ sau khi don con ga tir chudng 7 vao: P(F) :13—1

Vi s6 lwgng ga mai va ga tréng trong chudng 7 da thay ddi sau khi ban mot con ga, nén xac suat bat
duoc con ga tlr chudng I sé phu thudc vao gidi tinh cha con ga d3 ban tir chuéng 7 . Néu con ga bén I3
con ga mai, thi s6 lwvong ga mai trong chudng 7 s& gidm xudng con 8 con, do dé xac suat dé bat duoc
con ga mai tir chudng 17 s& giam di. Nguoc lai, néu con ga ban 1a con ga tréng, thi xac suat dé bat duoc
con ga mai tlr chudng 17 sé khdng bi anh hudng.

Do d6, hai bién cé E va F khéng déc lap.

D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul: Chohaibiéncé 4 va B. Biéncd “ A4 hoac B xay ra” dugc goi la

A. Bién c6 giao clia 4 va B. B. Bién c6 d6i cla A.

C.Bién c6 hop clla 4 va B. D. Bién c6 d6i cla B.
Loi giai

Chon C

Theo dinh nghta, bién cé “ 4 hodc B xay ra” dwoc goi la bién c¢d hop cla 4 va B.

Cdu2: Chohaibiéncé 4 va B. Biénc6 “Ca 4 va B déu xay ra” dwoc goi la

A. Bién c6 giao cla 4 va B. B. Bién c6 d6i clia A.

C.Biéncé hgpcla 4 va B. D. Bién c6 d6i cha B.
Loi gidi

Chon A

Theo dinh nghta, bién c6 “Cad 4 va B déu xay ra” dwoc goi la bién c6 giao clla 4 va B.

Cau3: Chohaibiéncd 4 va B. Néu viéc xay ra hay khdng xay ra cla bién cd nay khéng anh hudng
dén xac suat xay ra cta bién c6 kia thi hai bién c6 4 va B duoc goi la

A. Xung khac véinhau. B. Bi&n c6 d6i clia nhau.

C. Doc lap vai nhau. D. Khong giao v&i nhau.
Loi giai

Chon C

Theo dinh nghia, néu viéc xay ra hay khdng xay ra cla bién c6 nay khéng dnh hudng dén xac
suat xay ra cha bién cd kia thi hai bién c6 4 va B dugc goi la ddc lap véi nhau.

Cau4: Cho 4 va B lahaibién cd doc lap. Ménh dé nao duwdi day ding?

A. Hai bién c¢6 4 va B khong doc lap. B. Hai bién ¢8 4 va B khong doc lap.
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Cau5:

Cau 6:

Cau 7:

C. Hai bién ¢ 4 va B doc lap. D. Hai biéncé 4 va AU B doc lap.
Loi giai

Chon C

NEu 4 va B ddc lap thi cac c3p biéncd 4 va B, A va B, A vd B cling doc lap.

Cau lac bd cd vua clia mot trudng THPT cé 20 thanh vién & ba khéi, trong d6 khéi 10 ¢é 3 nam
va 2 nit, kh8i 11 c6 4 nam va 4 nit, khdi 12 ¢6 5 nam va 2 nit. Gido vién chon ngiu nhién mot
thanh vién cla cau lac bd dé tham gia thi d4u giao hiru. Xét cac bién ¢ sau:

A: “Thanh vién dwoc chon la hoc sinh khéi 117;
B: “Thanh vién dwoc chon la hoc sinh nam”.
Khi dé biéncé AU B 1a
A. “Thanh vién dwoc chon la hoc sinh khéi 11 va la hoc sinh nam”.
B. “Thanh vién duoc chon 1a hoc sinh khéi 11 va khdng 13 hoc sinh nam”.
C. “Thanh vién duwoc chon 1a hoc sinh khéi 11 hoac la hoc sinh nam”.
D. “Thanh vién dugc chon khdng 13 hoc sinh khdi 11 hodc 1a hoc sinh nam”.
Loi giai
Chon C
Bién c6 AU B bao gém viéc chon thanh vién 13 hoc sinh khdi 11 hodc 1a hoc sinh nam.

Chon ngau nhién mot s6 tw nhién tir 1 d&n 20. Xét cac bién c6 4:“S6 dwoc chon chia hét cho
3”; B:“S6 duogc chon chia hét cho 4”. Khi d6é biéncdé AN B la

A. {3;4;12}. B. {3;4;6;8;9;12;15;16;18;20}.
c. {12}. D. {3;6;9;12;15;18}.

L&i gidi
Chon C

Cac phan t&r cha bién c6 AU B 1a sb tu nhién tir 1 dén 20 thda man vira chia hét cho 3, vira
chia hét cho 4, tirc 1a s& d6 chia hét cho 12.

Mot hop cé 30 tdm thé duwoc ddnh s6 tir 1 dén 30. LAy ngau nhién mot tdm thé tir hop. Xét
cac bién c6 sau:

P “S6 ghi trén thé duwoc 13y 1a sd chia hét cho 2”.

O “S6 ghi trén thé duoc lay |a sé chia hét cho 4”.

Khi dé biéncé PN Q la

A. “S6 ghi trén thé dugc 1y la s6 chia hét cho 8”.

B. “S6 ghi trén thé dugc 1y l1a s6 chia hét cho 2”.

C. “S6 ghi trén thé dugc 1y 1a s6 chia hét cho 6”.

D. “S& ghi trén thé duoc 13y 1a sé chia hét cho 4”.
Lo giai

Chon D

Bi€n c6 PN Q: “S6 ghi trén thé duoc Iy |a sé chia hét cho ca 2 va 4”, tirc 1a chia hét cho 4.
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Cau8: Haixa th( tham gia thi dau bdn sing, mdi ngudi ban vao bia cla minh mot vién dan mét cach
ddc 1ap vdi nhau. Goi 4 va B 1an luot 1a cac bién cd “Ngudi thi nhat ban tring bia”; “Nguoi
th& hai ban tring bia”. Khang dinh ndo sau day dung?

A. Hai bién ¢ A4 va B bang nhau.
B. Hai bién c6 4 va B d6inhau.
C. Hai bién cd 4 va B doc lap vdi nhau.
D. Hai bién c6 4 va B khéng déc lap véi nhau.
Loi gidi
Chon C

Do hai xa thud thi ddu mét cach déc 1ap nén viéc xay ra bién c6 4 khéng dnh hudng dén viéc xac
suat xay ra bién cd B va nguoc lai, do d6 hai bién cd 4 va B doc lap vdi nhau.

Cau9:  Gieo mot con xUc xac can ddi va déng chat hai lan lién ti€p. Xét cac bién c6 sau:
P: “S6 cham xuat hién & ca hai lan gieo la s6 chan”;
QO “S6 cham xuat hién & ca hai lan gieo la s6 1&”;
R : “S6 cham xuat hién & ca hai lan gieo khac tinh chan 1&”.
Khang dinh nao dudi day sai?
A. Hai bién c6 P va Q déc lap véinhau.
B. Hai bién cd P va R khdng ddc lap vdi nhau.
C. Hai bién c6 O va R khoéng doc 1ap vdi nhau.
D. R labién co hgpcla P va Q.
Loi giai
Chon D
Bi&n c6 hop cla hai bién c6 P va Q 1a “S8 chdm & ca hai lan gieo cé cung tinh chan 18”7, do
dd ménh dé & dap 4n D 13 sai.
Cau 10: Co6 hai hép dung bi. Hop thr nhat cé 3 vién bi dd va 4 vién bi xanh. Hép thi hai cé 5 vién bi
d6 va 3 vién bi xanh. Ly ngau nhién moi hdp mdt vién bi. Xét cac bién ¢6 sau:
A: “Vién bi dugc |ay & hop thir nhat cd mau dé, & hdp thi hai c6 mau xanh”;
B “Vién bi duoc |8y & hép thit nhat cé mau xanh, & hép thir hai cé mau do”.
Khi d6 hai bién cd 4 va B la
A. Hai bién cd doc 1ap vdi nhau.
B. Hai bién cd bang nhau.
C. Hai bién cd ddi cla nhau.
D. Hai bién c6 xung khac.
Loi giai
Chon A
Viéc xay ra bién c6 A4 khéng dnh hudng dén xdc suat xay ra cta bién cd B nén hai bién cd nay
do6c 1ap vdi nhau.
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BAI 29: CONG THU'C CONG XAC SUAT
A. KIEN THU'C CO' BAN CAN NAM
1. CONG THU'C CONG XAC SUAT CHO HAI BIEN CO XUNG KHAC
a) Bién c6 xung khic
Gieo mot con xuc xac can doi, dong chat. Xét hai bién c6 sau:
A: “S6 chadm xuat hién trén con xuc xac |a sé chia hét cho 3";
B “S6 cham xuat hién trén con xuc xac |13 so chia hét cho 4".
Hai bién c6 A4 va B cé ddng thoi xay ra hay khéng? Vi sao?
Loi gidi
Do céc sb chia hét cho 3 va chia hét cho 4 khong cd s6 nao chung, vi vay hai bién cd 4 va B khéng déng
thoi xay ra. NEu mot s6 cd chia hét cho cd 3 va 4 thi né phai la s chia hét cho bdi s6 cha 3 va 4, tirc 13 s6

chia hét cho 12. Tuy nhién, khéng cé s6 nao chia hét cho ca 3 va 4 trén con xuc xac dong chat. Do d6, ta
c6 thé két luan rang hai bién c6 4 va B khong dong thoi xay ra.

Bién cd A va bién c6 B duoc goi la xung khac néu A4 va B khong dong thoi xay ra.
Hai bién c8 A4 va B xung khac khiva chikhi ANB=0.

7
L“‘% )

Vi du 1. Gieo dong thoi hai con xuc x3c can déi, dong chat. Xét cac bién ¢d sau:
A: "Téng s6 cham xuat hién trén hai con xtc xac 1én hon hodc bang 7 ";
B: "Téng s6 cham xuat hién trén hai con xutc xic nhé hon hodc bang 4";
C: "Téng s& chdm xut hién trén hai con xuc xac 1a s6 nguyén t6".
Trong cac c3p biénc6é 4 va B; A va C;B va C, cip bién cd nao xung khac? Tai sao?

L&i giai
Cip bién c6 4 va B laxung khdcvi 4 va B khdng dong thoi xay ra.
C3p bién c6 4 va C khdng xung khac vi néu téng s& chdm xuat hién trén hai con xuc xac bang 7 thi ca
A va C xayra.
Cap bién c6 B va C khong xung khac vi néu téng s6 chdm xuat hién trén hai con xuc xac bang 3 thi ca
B va C xay ra.
Luyén tap 1. Mét t6 hoc sinh ¢ 8 ban, trong d6 ¢ 6 ban thich mén Bdng d4, 4 ban thich mén Cau
16ng va 2 ban thich ca hai mon Béng da va Cau 16ng. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong t6. Xét cac
bién cé sau:
E :"Hoc sinh dugc chon thich mén Bong da";
F :"Hoc sinh dugc chon thich mén Cau 16ng".
Hai bién c8 E va F c6 xung khac khéng?

Loi giai

P(E):g:%, P(F):%

1
2
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Trong trwdng hop nay, xac suat cda bién cd E va F la khdc khong, nén hai bién cd E va F dwoc goi la cé
xung khac (hay khéng doc 1ap) véi nhau.
b) Coéng thirc cong xac suat cho hai bién cd xung khac

Trd lai tinh huBng trong HD1. Hay tinh P(A4),P(B) va P(4UB).

L& giai
2 1 1 2 1 1 1
P(A)=€=§’P(B)ZE’P(AUB)=E+€_E=E

V&i hai bién ¢ xung khic, ta cé cong thirc tinh xac suat cla bién c6 hop nhu sau:

NEu 4 va B la hai bién c8 xung khac thi P(4UB)=P(4)+P(B).

Vi du 2. Mdt hop dung 9 tdm thé cung loai duoc ghi s6 tir 1 d&n 9 . Rut ngau nhién déng thoi hai tdm
thé tlr trong hdp. Xét cac bién cd sau:
A : "Ca hai tdm thé déu ghi s chan";
B: "Chi céd mot tdm thé ghi s6 chan";
C: "Tich hai s ghi trén hai tdm thé 1a mot s chan".
a) Chirng minh rang C= AU B.
b) Tinh P(C).
Loi gidi
a) Bién c¢8 C xay ra khi va chi khi trong hai tdm thé cé it nhat mdt tdm thé ghi s6 chan. N&u ca hai tdm
thé ghi s chan thi bién ¢ 4 xay ra. Néu chi cd mdt tdm thé ghi s6 chan thi bién c6 B xay ra. Vay C
la biéncé hopcla 4 va B.
b) Hai bién ¢ 4 va B la xung khac. Do d6 P(C)=P(AUB)=P(A)+P(B).
Ta cantinh P(4) va P(B).
Khéng gian mau Q 13 tap hop tat ca cac tap con c6 hai phan tir cla tap {1;2;...;9} .
Do d6 n(Q)=C2 =36.

. Tinh P(4) : Bién ¢8 A |a tap hop tat ca cac tap con co hai phan tir cla tap {2;4;6;8}. Do do
n(4) 6

n(A4)=C2=6.Suyra P(A4)= =—.

. Tinh P(B) : M&i phan tir cia B duoc hinh thanh t hai cdng doan:

Céng doan 1: Chon mét s6 chan tir tap {2;4;6;8}. C6 4 cach chon.
Codng doan 2: Chon mét sé |é tir tap {1;3;5;7;9} . Co6 5 cach chon.
Theo quy tdc nhan, tdp B cé 4-5=20 (phan tk).
n(B) _20
n(Q) 36
6 20 26 13

Vay P(C)=P(A)+P(B)=—+—=—=—.

() () ()36363618
Luyén tap 2. Mot hép dwng 5 qua cdu mau xanh va 3 qua cadu mau dé, cd clng kich thudc va khdi lvong.
Chon ngau nhién hai qua cau trong hdp. Tinh xac suat dé& chon dwoc hai qua cau cé cung mau.

Do d6 n(B)=20.Suyra P(B)=

Lo giai
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v
$6 cach chon 2 qua cau tir hgp ma khong xép theo thir tv la: C(5,2) = % =28
S6 céch chon 2 qua cau cé cung mau la s6 cach chon 2 qua cau trong s6 5 qua cdu mau xanh va s6 cach
s . s . VA . ! !
chon 2 qua cau trong s6 3 qua cau mau do, réi cong lai: C(5,2)+C(3,2) :5—+3—: 10+3=13
2131 211!
o o 2)+C(3,2) 1
Vay xac suat dé chon dwoc hai qua cau cé cung mau la: P= €6,2)+CG,2) =—3
C8.2) 28

2. CONG THU'C CONG XAC SUAT

o mot trudng trung hoc phé théng X, ¢6 19% hoc sinh hoc khd mdén Ngit van, 32% hoc sinh hoc
kha moén Toan, 7% hoc sinh hoc kha ca hai mén Ngit vin va Toan. Chon ngau nhién mét hoc sinh clia
trudng X . Xét hai bién ¢d sau:
A:"Hoc sinh dé hoc khd mon Ngir van";
B: "Hoc sinh d6 hoc khd moén Toan".
a) Hoan thanh cac ménh dé sau bang cach tim cum tir thich hop thay cho dau "?".
P(4) latile..(?).. P(4B) 1a..(?)...
P(B) 1a ..(2).. P(AUB) la..(2)...
b) Tai sao dé tinh P(AU B) ta khéng dp dung duoc cong thire P(AUB)=P(A4)+P(B)?

L& giai

a) P(A) latilé hocsinh hoc khd mén Ngit van trong tong sé hoc sinh cla trwong X, vay P(A)=0,19.
P(B) la ti lé hoc sinh hoc khd mén Todn trong téng s hoc sinh cua trwong X, vay P(B)=0,32.
P(AB) la til& hoc sinh hoc khé ca hai mén Ngit van va Toan trong téng s6 hoc sinh cla truong X,
vay P(AB)=0,07.
P(AVU B) la ti & hoc sinh hoc khd it nhat mét trong hai mén Ngit van va Toan trong tong s6 hoc sinh
cla truong X . BE tinh dwoc P(AU B) ta cd thé ap dung céng thirc sau:
P(AUB)=P(A)+ P(B)—P(AB)=0,19+0,32-0,07 = 0,44
P(A B)=P(A)+P(B) \j hai bién c5 4vdB khong doc lap voi
nhau, tirc 13 viéc xay ra cha mot bién cd anh huwdng dén xac suat cta bién cé con lai. Cu thé & day, hoc
P(A)+ P(B)

b) Ta khong thé ap dung cdng thirc

sinh hoc khd mdn Ngir van cé thé cling dang hoc khd mén Todn, do d6 néu ta tinh thi sé

dém nhitrng hoc sinh nay hai lan, dan dén sai sét trong tinh toan.

Cho hai bién c¢8 4 va B.Khido, tacé: P(4UB)=P(A4)+P(B)—P(A4B).

Codng thirc nay duoc goi 1a cdng thirc cdng xac suat.

? Tai sao cong thirc cdng xac suat cho hai bién cd xung khac 1a hé qua cla cong thirc cOng xac suat?
Vi du 3. Trd lai tinh hudng trong HD3. Hay tinh ti 1é hoc sinh hoc khd mén Ngit van hodc hoc khd mén
Todan cla truong X.

Loi gidi
Theo d& bai, ta c6: P(4)=19% =0,19;P(B)=32%=0,32 va P(4B)="7%=0,07.

Theo céng thirc cdng xac sudt, ta c6: P(4UB)=P(A4)+P(B)-P(4B)=0,19+0,32-0,07=0,44
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Do d6, xac suat dé chon ngau nhién mét hoc sinh clia treong X hoc kha mén Ngit van hodc hoc khd
moén Toan la 0,44 .
Vay ti 1é hoc sinh hoc kha mén Ngitr van hoac hoc kha mén Toan cta truong X la 44%.
Luyén tap 3. Phong van 30 hoc sinh Idp 11A vé mon thé thao yéu thich thu dugc két qua ¢ 19 ban
thich mdn Béng d4, 17 ban thich mon Béng ban va 15 ban thich cd hai mén dé. Chon ngau nhién mét
hoc sinh cla I&p 11A. Tinh xac suat dé chon dwoc hoc sinh thich it nhat mot trong hai mén Béng d4 hoic
Bdng ban.

Lo giai
Ta co:

P(A)= % xac suat dé chon duwoc hoc sinh thich mén Bong da.
17 , I . , a o
P(B)= % xac suat dé chon duoc hoc sinh thich mon Bong .

P(ANB)= ;—3 xac suat dé chon duoc hoc sinh thich ca hai mén.

Vay xac suat dé chon dugc hoc sinh thich it nhat mét trong hai mén Bong da hodc Béng ban la:
PAUB) =2 T 15T

30 30 30 10

Giai quyét bai toan trong tinh huéng md dau.
Goi y. Chon ngiu nhién mot ngudi dan trén 50 tudi cla tinh X . Goi 4 1a bién ¢6 "Ngudi d6 mac bénh
tim"; B 13 bién c6 "Ngudi dé mac bénh huyét dp"; E 1a bién ¢ "Ngudi d6 khong mac cd bénh tim va
bénh huyét ap". Khi dé E 13 bién c¢d "Nguoi dé méc bénh tim hodc méc bénh huyét ap". Ta ¢
E = AU B. Ap dung cong thirc cong xac sudt va cong thirc xac suat cla bién ¢ d6i dé tinh P(E).
Lovi giai

P(A)=0,082 13 xac suat mdt ngudi trén 50 tudi cta tinh X mac bénh tim.,
P(B)=0,125 |4 xac suadt mot ngudi trén 50 tudi cla tinh X méc bénh huyét ap.
P(AN B)=0,057 1a xac suadt mot ngudi trén 50 tudi cla tinh X mac ca bénh tim va bénh huyét 4p.
Ap dung cdng thirc cOng xac suat, ta cé:
P(E)= P(A4U B) = P(4)+ P(B)— P(AN B) = 0,082+0,125—0,057 = 0,15
Vay ti 1& dan cu trén 50 tudi clia tinh X khong mac ca bénh tim va bénh huyét ap 13 15%.
B. PHAN LOAI VA PHU'O'NG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1: Quy tac cong cho 2 bién c6 xung khac

1. Phwong phap

Cho hai bién c8 xung khidc A va B. Khi d6: P(AUB):P(A)+P(B).

2.Vidu

Vi du 1: M6t 16p hoc 40 hoc sinh gdm cé 15 hoc sinh nam giéi todn va 8 hoc sinh ni¥ giéi. Chon ngau

nhién mot hoc sinh.Hay tinh xac suat dé chon dugc mdt nam sinh gidi todan hay mét nit sinh gidi ly
Loi giai

Goi A |3 bién ¢6 chon mét nam sinh gidi todn va B 1a bién ¢d chon mét nit sinh gidi ly thi A UB |a bién

cd chon mdt nam sinh gidi todn hay mot nit sinh gidi ly.
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Tacéd P(A) 3 va P(B) = 81 Ava B |3 hai bién c6 xung khdc nén
40 8 40 5
3 1 23

P(AVB)=P(A)+ P(B) =<+ ="

Vi du 2: Chon ngau nhién 8 |4 bai trong c6 bai 32 14. Tinh xac suat dé dugc it nhat 3 14 gia.

Loi gidi
Goi A 13 bién cd chon duwoc 3 14 gia va B 1a bién c6 chon duoc 4 14 gia thi A UB 1a bién ¢ chon dugc it
nhat 3 |3 gia

3 5 4 4
Tacod:P(A)=—"~ = Ci- CZ" va P(B)=—_—% Gy ng

32 32
A va B 13 hai bién c& xung khic .

3 5 4 4
C4 'C28+C4 'C28
8

Vay P(AU B) = P(A)+P(B)= =0,04

32
Vidu 3: M6t t6 cong nhan cé 5 nam va 6 nit. Can chon ngau nhién hai cdng nhan di thuc hién mot nhiém

vu mdi. Tinh xdc suét cha bién c6 “Ca hai cong nhan dwoc chon cung gidi tinh”.

Loi giai
S8 két qua chon dugc hai céng nhan bat ki 1a C2 =55
Goi A la bién c6 “Hai c6ng nhan dugc chon la nam”, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 A la C; =10.
Goi B la bién c6 “Hai cong nhan duoc chon la ni”, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 B la C; =15.
Do d6 AU B la bién c6 “Ca hai cdng nhan dwoc chon ¢é cung gidi tinh”. Do A va B la hai bién cd

10+15 5
55 55 11

Vidu 4: Trén ké sach dang cé 4 cudn sach Todn va 5 cuéng sach Van. Lan lwot 18y xuéng ngiu nhién ba

xung khac nén: P(AUB)=P(A)+P(B)=

cudn sach, tinh xac suat cta bién c6 “Ba cudn siach dwoc chon cung loai”.
Lo gidi
S6 két qua chon duoc hai cudn sach bat ki la C; =84

Goi A labién c6 “Ba cubn sach dugc chon la sach Todn”, s6 két qua thudn lgi cho biénc6 A la C; =4
Goi B 13 bién ¢6 “Ba cudn sach dugc chon la sach Van”, s6 két qua thuan lgi cho biéncé B la C. =10

Do d6 AU B la bién ¢6 “Ca ba cudn sach dugc chon cung loai”. Do A va B 1a hai bién ¢6 xung khac
nén:
4 10 1

P(AUB)=P(A)+P(B)= TR

Dang 2: Quy tac cong cho 2 bién c6 bat ki

1. Phrong phap
Cho hai bién c6 A va B bét ki. Khi d6: P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB).
2.Vidu

Vi du 1 : Gieo mdt con xuc sac .Goi A 1a bién ¢ duoc sé chan va B 13 bién c6 dugc mdt bdi s6 cda 2.
Kiém lai rang : P(A UB)=P(A)+P(B)-P(AB)
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Lo gidi
Tacd A=1{2,4,6},B=1{3,6}.D0dé AUB=1{2,3,4,6} va AB={6}
301 2 1 4 2 1
Vay P(A)=2==,P(B)===—;P(AUB)=—== va P(4B)=—
.»'()62()63()63()6

I 1 1 3+42-1
Suyra: P(A)+P(B)-P(4B)=—+———=
y (A)+P(B)-P(4B) 237G 5
Vi du 2: M6t 1dp hoc gdm 40 hoc sinh trong d6 ¢6 : 15 hoc sinh gidi todn, 10 hoc sinh gidi Ly va 5 hoc
sinh gi6i Toan 1an Ly.Chon ngiu nhién mét hoc sinh.H3y tinh xac suat dé& hoc sinh dé gidi toan hay gidi ly

%zP(AuB)

Lo gidi
A 13 bién cé hoc sinh gidi toadn
B la bién cé hoc sinh gidi ly
Ta c6 : AB la bién cé hoc sinh gidi toan va ly
AU B 13 bién cé hoc sinh gidi todn hay ly
1 1 1 1
Tacé:P(A)=—5=§;P(B)=_O=_;p(,43)=_=_
40 8 40 4 40 8
31 1 4 1
Vay PLAuUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=—+———=—=—
'Y()()()()84882

Vi du 3: Trong mét thung phi€u béc tham tring thuwdng cé 30 1a phiéu dwgc danh sé thir ty tir 1 dén 30
. Ngudi ta rat ra tir thung phiéu mét 14 thdm bat ki. Tinh xdc suat cda bién ¢d “La tham rut duoc cé s6
thi ty chia hét cho 4 hoac 5”

Lo gidi
Goi A la bién c6 “La tham rut duoc cd s6 th tu chia hét cho 4”.

T 1 dén 30 cé 7 két qua thuan lgi cho bién cé A, nén P(A):l.

30
Goi B la bién cd “La tham rut dwoc cé sé thir tu chia hét cho 5”.
T 1 dén 30 cé 6 két qua thuan lgi cho bién c6 B, nén P(B):%.

Mot s6 chia hét cho ci 4 va 5 thi n6 chia hét cho 20, tir 1 dén 30 c6 1 ket qua, nén P(A.B)= .

Vay P(AuB):P(A)+P(B)—P(A.B)=%+%+3—10=%.
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Mét hép dwng 8 vién bi mau xanh va 6 vién bi mau dd, cé cung kich thudc va khéi lwong. Ban
Son lay ngdu nhién mat vién bi tir hop (Iay xong khodng tra lai vao hop). Tiép dé dén luot ban Tung 1y
ngau nhién mot vién bi tir hdp dé. Tinh xac suat dé ban Tung Iy dwoc vién bi mau xanh.
Loi gidi
Ta ¢ s6 cach chon mét vién bi trong hép la 8+6=14.

P (Son |y duoc bi mau xanh) :%

P( Son lay dugc bi mau dé ):%
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P (Tung |y dugc bi mau xanh, Son 18y duoc bi mau xanh) :%

. " L A, C s s 8
P (Tung lay duoc bi mau xanh, Son lay duoc bi mau do ) = —

13
Xac suat dé ban Tung 13y dugc vién bi mau xanh 13 P :ﬁ-l+£-§:§
14 13 14 13 91

Lép 11A cha mot trudng ¢6 40 hoc sinh, trong dé c6 14 ban thich nhac cé dién, 13 ban thich
nhac tré va 5 ban thich cd nhac c¢6 dién va nhac tré. Chon ngiu nhién mét ban trong 1&p. Tinh xac suat
dé:

a) Ban dé thich nhac c6 dién hodc nhac tré;
b) Ban d6 khéng thich ca nhac c6 dién va nhac tré.

Loi giai

a) P(A)= % xac suat ban doé thich nhac c6 dién.
13, A, s 5
P(B)= 20 xac suat ban dé thich nhac tre.

P(ANB)= 4—50 xac sudt ban d6 thich cd nhac c6 dién va nhac tré.

Xdc suat dé ban d6 thich nhac c6 dién hodc nhac tré 1a: P(4U B) :E+£—i:2 _1
30 40 40 40 20
b) X4c sut ban d6 khoéng thich cd nhac c6 dién va nhac tré la:
P(ACB) =1-P(AUB)=1— =2
20 20
Mét khu phd cd 50 hé gia dinh nudi chd hodc nudi méo, trong dé cé 18 hd nudi chd, 16 hd

nudi meéo va 7 hd nudi cd ché va méo. Chon ngau nhién mot ho trong khu phd trén. Tinh xac suat dé:
a) H6 d6 nuodi chd hodc nubi meo;
b) H6 d6 khdng nudi ca chd va meéo.
Loi giai
a) S6 hé nudi ché hodc nuéi méo la 18+16-7=27.

U Y |
Vay xac suat dé ho do nudi chd hodc nudéimeola P=—

b) S6 hd khdng nudi cd chd va méo 50—-7 =43,

N Y T T O O T
Vay xac suat dé ho do khong nudi ca chd va meo la P =5—(3)

M6t nha xuat ban phat hanh hai cudn sach 4 va B . Théng ké cho thdy cé 50% ngudi mua
sach A4;70% ngudi mua sach B;30% nguwdi mua cad sach A va sach B.Chon ngau nhién mot ngudi
mua. Tinh xac suit dé:

a) Nguwdi mua dé mua it nhat moét trong hai sach 4 hoadc B;
b) Nguoi mua d6 khong mua ca sach 4 va sach B.
Loi gidi
a) S6 ngudi mua sach 4 hodc sédch B 13 50% +70% - 30% = 90%.
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Vay, xac suat dé nguwdi mua dé mua it nhat mot trong hai sdch A hodc B 1a 90%.
b) S6 ngwdi mua khdng mua ca sach A va sach B13 100% —30% =70% .
VAay, x4c suat dé ngudi mua dé khéng mua ca sach A vasach B 1a 70%.

Tai cac trwdng trung hoc phd thong ciia mot tinh, théng ké cho thay c6 63% gido vién moén
Toan tham khao b6 sach gido khoa A, 56% gido vién mén Toan tham khao b sach gido khoa B va
28,5% gido vién mén Toan tham khao ca hai bd sach gido khoa 4 va B. Tinh ti |é gido vién mén Toan
cac trwdng trung hoc phé théng cha tinh d6 khéng tham khao ca hai bd sach gido khoa 4 va B.

Lo gidi

Ti lé gido vién mén Todn cac trudng trung hoc phd théng cda tinh d6 khéng tham khao c3 hai bd sach
gido khoa A va Bla 100% —28.5% =71.5%.
D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul: Cho 4, B lahaibién co xung khac. Dang thirc ndo sau day dung?

A. P(AUB)=P(A)+P(B) B. P(AUB)=P(A4).P(B)

C. P(AUB)=P(A4)-P(B) D. P(ANnB)=P(A4)+P(B)
Lo gidi

Chon A

Tacoé P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANB).
Vi 4, B lahaibién c8xung khdcnén ANB=C.Tirdosuyra P(4UB)=P(4)+P(B).

Cau 2: Cho hai biéncd 4 va B c6 P(A) :%,P(B) =%,P(AuB) =%. Ta két luan hai bién c6 4 va

B la:

A. boc lap. B. Khong xung khac.  C. Xung khéac. D. Khéng rd.
Loi giai

ChonB

Ta co: P(AUB)=P(4)+P(B)~P(ANB) nén p(4r5)=-1 0
Suy ra hai bién c6 A4 va B 1a hai bi€n c6 khdng xung khac.

. ] . 1 1
Cau 3: Cho A, B 13 hai bién c¢8 xung khic. Biét P(A)zg, P(AUB)=§. Tinh P(B).
A 3. B. —. c. =. D. —.
5 15 15 15
L&i giai
Chon C

A, B 13 hai bién c6 xung khac

11 2
P(AUB)=P(A)+P(B) = P(B)=———=*=
(40B)=P(4)+ P(B) = P(8) =3~ =
Caud: Cho A, B I3 hai bién c& xung khic. Biét P(A):l,P(B) _ L Tinn P(AUB)
3 4
A-l B.i C.l D-l
12 12 7 2
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Cau5:

Cau1l:

Cau 6:

Loi giai
Chon A
P(AUB)=P(A)+P(B)=—
12
T 1 3 | s
Cho A4, B la hai bién co. Biét P = 5, P= Z P= Z Biénco6 AU B labiéncod
A. C6 xac suat bang % . B.Chéac chéan.
~ 2 Ve Y ~ N 1
C. Khong xay ra. D. C6 xac suat bang 3
Loi giai

ChonB
A, B |a hai bién c6 bat ky ta luon cé: P(4UB)=P(A)+P(B)-P(4NB) :%+%—%:1

Vay AU B la bién c6 chic chan.
Mot hop dung 4 vién bixanh, 3 vién bi dé va 2 vién bi vang. Chon ngiu nhién 2 vién bi. Tinh
xac suat dé chon dwoc 2 vién bi khac mau.

—. 13 - 5 - 3 - 11
A. P(X)=. B. P(X) =2 C. PN =2 D. P(X)=r.

Loi giai

Chon A
Goi A 13 bién c6 "Chon duwoc 2 vién bi xanh"; B |a bién ¢ "Chon duoc 2 vién bi dd", C 1a
bién c6 "Chon dwoc 2 vién bi vang" va X 1a bién cé "Chon dugc 2 vién bi cing mau".
Tacd X = AUBUC va cac bién cd 4,B,C dbi mdt xung khac.

Do dé, tacd: P(X)=P(A)+P(B)+P(C).

2 2
ma: P(y=S=Lpy =S = Lipoy=S - L
6 12 2 36
1 1 1 5
Vay P(X)=—+—+—=—.
Y PX) 6 12 36 18
Bi&n ¢6 "Chon duoc 2 vién bi khac mau" chinh I3 bién cd X .
13

Vay P(Y)=1—P(X)=§.

Mot hop dung 40 vién bitrong dé cé 20 vién bi dé, 10 vién bi xanh, 6 vién bi vang,4 vién
bi trang. LAy ngau nhién hai bi, tinh xac suat bién cd A : “hai vién bi cing mau”.

4 6 4 64
AL P(4)=—. B. P(4)=—. C. P(A)=—. D. P(A)=——.
()195 ()195 ()15 ()195
Loi giai
ChonD
Ta cé: [Q=CF,
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Goi cac bién cd: D: “ldy duoc 2 bi vién dd” ta cé: |QD| = sz0 =190;
X: “I&y dwoc 2 bivién xanh” ta ¢é: |Q | = Ch) =45;
V: “lay dugc 2 bi vién vang” ta cé: |Q,|=C; =15;

T: “ I8y duoc 2 bi mau tréng” ta cé: |Q,|=C; =6.

WEB: Toanthaycu.comf

Tacod D, X, V, T la cac bién c6 d6i mdt xung khdcva A=DUX UV UT

256 64

P(A)=P(D)+P(X)+P(V)+P(T) ~C 105

Mot hop dung 10 vién bi trong d6 cé 4 vién bi d6, 3 vién bi xanh, 2 vién bi vang, 1 vién bi

trang. Ly ngau nhién 2 bi tinh xac suat bién c6 A: “2 vién bi cing mau”.

A. p(c):é. B. P(C)=2. c. P(C)=2.

ChonB
Ta co:n(Q)=C;,

Goi cac bién ¢d: D: “ldy duoc 2 vién d6”; X: “lay dugc 2 vién xanh”;

V: “lay dugc 2 vién vang”

Tacé D, X, V 1a cac bién c6 ddi mdt xung khacva C=DuU X UV

2.C 1 10 2
P(C)=P(D)+P(X)+P(V)=Z+—t—=—==.
(€)= D)+ PLX)+ P ) =5+ 5 ¥ 5725

1
3

Mot 1&p cb 60 sinh vién trong d6 40 sinh vién hoc tiéng Anh, 30 sinh vién hoc tiéng Phap va
20 sinh vién hoc c3 tiéng Anh va tiéng Phap. Chon ngiu nhién moét sinh vién. Tinh xac suat cla

cdc bién c6 sinh vién duoc chon khéng hoc tiéng Anh va tiéng Phap.

AL B. L. c.l
2 3 6
Loi giai
Chon C

Goi A:"Sinh vién dugc chon hoc tiéng Anh";
B :"Sinh vién duoc chon chi hoc tiéng Phap";
D : "Sinh vién duoc chon khdng hoc tiéng Anh va tiéng Phap ".

Ta co:
40 2 30 1 20 1
Rérang P(A)=—=—,P(B)=—=—va P(ANB)=—=—.
g()603()602()603
. 4 2 1 15
Twdo P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANB)=—+———=—
3 23 6
va P(D):P(ZmE):P(AuB):l—P(AuB):l—%:%

|,

Cho tap X ={1,2,3,4,5}. Viét ngau nhién I&n bang hai s ty nhién, mbi s6 gdbm 3 chit s6 doi

mot khdc nhau thudc tap X. Tinh xac suat dé trong hai s6 dé cé dung mét s6 co chir s6 5.
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

A2 B. 12 c. 2 p. 2L
25 23 25 23
Loi giai
Chon A

S6 cac s6 ty nhién cd 3 chit s6 ddi mot khac nhau thudc tap X 1a: 5.4.3=60.
Trong d6 s6 cac s6 khéng c6 mat chir s6 5 1a 4.3.2 =24 va s6 cac s6 cé mat chirs6 5 1a
60—-24=36.
Goi A la bién ¢6 hai s6 dugc viét [én bang déu cé méat chit s6 5; B 1a bién c6 hai s6 dwoc viét
lén bang déu khéng cé mat chir s6 5.
R& rang A va B xung khac. Do dé 4p dung quy tac cdng xac suat ta co:
_ GGy . GGy _ 13

ClCly CiChy 25
Vay xac suat can tim 13 le—P(AuB):l—E:E.

25 25

Gieo hai hot stic sdc mau xanh va trang. Goi x 1a s& nut hién ra trén hot xanh va y 1a s& nut hién

P(AUB)=P(4)+P(B)

ra trén hot trang. Goi A |a bién ¢8 (x <y) va B la bién c8 5<x +y <8. Khidé P(AUB) co gia

tri la:
11
A — B.2 c.2 D. -
8 3 4 12
Lo gidi
Chon D

Khéng gian mau co 36 phan tur.
36-6

S6 phan tlr cha bién cé A la 15

Bign c6 B={(1;6);(6,1);(1;5):(5.1).(2:4)5(4.2):(2.5):(5,2):(3,3):(3.4);(4.3)}
Bi€n c6 giao A va B gdm cac phan ti {(l;6);(1;5);(2;4);(2,5);(3,4)}
15+11-5 7

36 12

Gieo hai con suc sac xanh, do. Goi x, y 1a s6 nat xuat hién ra hot xanh va dé. Goi A, B 1a hai
bién co sau day. A:{(x;y)/xfy},Bz{(x;y)BSx+y£8}. Tim P(A UB)

Vay P=(AUB)=

A‘B B-ﬁ C.g D-é
24 72 36 6
Lo gidi
ChonB
14 25 10 29
P(A)=—.,P(B)==,P(AnB)=—=P(AUB)==2=
()36’()36’(m)36j(u)36

Trong mot I&p 10 cé 50 hoc sinh. Khi dang ky cho hoc phu dao thi cé 38 hoc sinh dang ky hoc
Toan, 30 hoc sinh dang ky hoc Ly, 25 hoc sinh d&ng ky hoc ca Toéan va Ly. Néu cho ngdu nhién 1
hoc sinh cta |&p d6 thi xac suat dé em nay khdng dang ky hoc phu dao mdn nao ca 1a bao nhiéu
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A. 0,07 B.0,14 C.0,43 D. K&t qua khac
L&i giai
Chon B
Goi A 13 bién ¢d “hoc sinh dang ky Toan”
Goi B la bién ¢é “hoc sinh dang ky Ly”
A N B “hoc sinh dang ky Toan, Ly”
A UBIa bién ¢6 “hoc sinh ¢ dang ky hoc phu dao”
38 30 25 43

P(AuB)=P(A)+P(B)—P(AmB)=%+%—%_ o

A UB 13 bién ¢ “hoc sinh khéng dang ky mén nao cd”

P(M):l—Q(AuB)=%=o,14

M
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BAI 30: CONG THU’C NHAN XAC SUAT CHO HAI BIEN cO pOC LAP
A. KIEN THU'C CO' BAN CAN NAM
1. CONG THU'C NHAN XAC SUAT CHO HAI BIEN cO pOC LAP
HD1. C6 hai hdp dwng céc qua béng cé cling kich thude va khdi lvgng. Hop | cé 6 qua mau trang va 4
qua mau den. Hop Il cé 1 qud mau trang va 7 qua mau den. Ban Long 18y ngiu nhién mdt qua bdng tir
hdp I, ban Hai 18y ngau nhién mdt qua béng tir hdp II. Xét cac bién c6 sau:
A: “Ban Long lay dugc qua bong mau trang";
B: “Ban Hai 13y duwoc qua bédng mau den".
a) Tinh P(4),P(B) va P(A4B).
b) So sénh P(A4B) va P(4).P(B).

Lo gidi

a) Ta co:
P(A) : Xac suat dé ban Long 18y dugc quad béng mau tring tir hop | 1a % = % .

P(B) : Xac suat dé ban Hai lay duoc qua bdng mau den tir hép Il 1a %

P(AB) y4c sust dé ca hai ban déu lay dwoc qua bédng nhu md ta 1a xac suat dé ban Long 1y dwoc qua

béng mau trang va ban Hai 18y dugc qua bédng mau den la: iz:2
10 8 40
3 7 21
b) P(A).P(B)=—x—=—.
) P(A4).P(B) 353" 10

M

Vay ta thay P(AB) = P(A).P(B).

Do d6, viéc |ay hai qua bdng tir hai hdp la doc lap.

N&u hai bién c8 4 va B doc 1ap véinhau thi P(AB) = P(A)-P(B).

Céng thirc nay goi la cong thirc nhan xac suét cho hai bién cé déc lap.

? Hai bién cd 4 va B trong HP1 déc l1ap hay khéng déc 1ap? Tai sao?

Chi y. Véi hai bién ¢8 4 va B, néu P(4B)# P(A)P(B) thi 4 va B khong déc lap.

Vi du 2. Trd lai tinh huéng m& dau. Goi A |a bién cé "Van ddng vién An dat huy chuvong"; B 1a bién cé
"Van déng vién Binh dat huy chuwong".

EETCEEVEBO — NI HNIG NVYL ‘:AD

a) Giai thich tai sao hai bién c6 4 va B |a doc lap.
b) Tinh xac suat dé ca hai van dong vién dat huy chuvong.
c) S&r dung so do hinh cay, tinh xac suat dé:

. Ca hai van dong vién khoéng dat huy chuong;

° Van dong vién An dat huy chuong, van dong vién Binh khéng dat huy chuong;

° Van dong vién An khéng dat huy chuong, van dong vién Binh dat huy chuong.4
Loi giai

a) Vi hai van dong vién An va Binh thi ddu hai mén thé thao khic nhau nén hai bién ¢ 4 va B la déc
lap.
b) Vi 4 va B |a hai bién c6 déc 1ap nén ap dung céng thirc nhan xac suat, ta cé:
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P(AB)=P(A)P(B)=0,8-0,9=0,72.
c) Ta dung so d6 hinh cdy dé md ta nhu sau: Theo so d6 hinh cay, ta co:
P(ZE)=0,2-0,1:o,oz;P(AE):0,8-0,1=0,08;P(ZB)=0,2-0,9=0,18

Luyén tap 1. Cac hoc sinh I&p 11D lam thi nghiém gieo hai loai hat giéng 4 va B . Xac suat dé hai loai
hat gibng 4 va B ndy mam tuong &ng 1a 0,92 va 0,88 . Gid s(r viéc ndy mam cha hat 4 va hat B 13 doc
|4p v&i nhau. Dung so d6 hinh cdy, tinh xac suat dé:

a) Hat gidbng 4 ndy mam con hat gidng B khong ndy mam;
b) Hat gidng 4 khdng ndy mam con hat gidbng B ndy mam;
c) it nhat cé6 mot trong hai loai hat gidng nay mam.
Loi gidi
a) Xac suat dé hat giobng 4 ndy mam con hat giéng B khdng ndy mam la:
P(ANB)=P(4).P(B)=0,92.0,12=0,1104

b) Xac suat dé hat gibng 4 khdng ndy mam con hat gidng B nay mam la :
P(4nB)=P(4).P(B)=0,08.0,88=0,0704

c) Xac suat dé it nhat cd mot trong hai loai hat giéng ndy mam la bu cla xac suat dé ca hai loai hat giéng
d&u khéng ndy mam, tirc 13 1—P(2m§) :1—P(Z).P(E) =1-0,88-0,12 =0,9904

2. VAN DUNG
Vi du 2. S8 liéu théng ké tai mdt vung cho thay trong céc vu tai nan 6 td cé 0,37% ngudi tir vong; 29%
ngudi khong that day an toan va 0,28% ngudi khdng that day an toan va t&r vong. Chirng td rang viéc
khong that day an toan khi lai xe va nguy co tlr vong khi gap tai nan cé lién quan véi nhau.
Loi gii
Chon ngdu nhién mdt ngudi d3 bi tai nan 6 to.
Goi A 1a bién c6 "Nguoi d6 da tlr vong"; B 1a bién c6 "Ngudi d6 da khong that day an toan".
Chu y trong Muc 1 duoc sir dung dé phat hién méi lién quan gitra hai bién cé.
Khi d6, AB 1a bién c6 "Nguoi d6 khong that day an toan va da tir vong".

Viém phéi Khéng viém phdoi

Nghién thuéc 13 752 ngudi 1 236 ngudi
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Kéng nghién thudc 14 575 nguoi 2 437 ngudi Ta cé
P(A) =0,37%=0, 0037;P(B) =29%=0,29; suy ra P(A)P(B) =0,0037-0,29=0,001073.
Mat khac P(AB) =0,28% =0,0028.
Vi P(AB)# P(A)P(B) nén haibién cd 4 va B khong doc lap.
Vay viéc khong that day an toan khi i xe cé lién quan t&i nguy co tlr vong khi gdp tai nan.
Luyén tap 2. D& nghién ciru maéi lién quan giira thdi quen hut thudc 13 véi bénh viém phdi, nha nghién

ctru chon mdt nhdm 5000 ngudi dan 6ng. Vi mdi ngudi trong nhém, nha nghién ciru kiém tra xem ho
c6 nghién thudc 14 va cd bj viém phéi hay khdng. K&t qua dugc théng ké trong bang sau:

Tl bang théng ké trén, hdy chirng t6 rang viéc nghién thudc |4 va mac bénh viém phdi cé lién quan vdi
nhau.
Loi giai
752 -
752 +1236

575
2437 +575

Ty |& mac bénh & nhdm nghién thudc 13 1a: 0,378

Ty 1& mac bénh & nhém khéng nghién thudc 13 la: 0,191

0’37? ~1,98

Vay, ty 1 twong déi la:

K&t qua nay cho thay ty & mac bénh viém phdi ctia nhém ngudi nghién thudc 14 gan gap déi so véi nhém
khéng nghién thudc |4. Tire 13, ngudi b théi quen hat thudc 1d ¢é xu hwéng cao hon dé mac bénh viém
phdi hon so véi ngudi khdng cé théi quen nay.
B. BAI TAP TU LUAN
Phuwong phap

+ Néu 4 va B la hai bién c6 doc 1ap thi P(4B)=P(A4).P(B).

+ Néu P(A4B)= P(A).P(B) thi4 va B la hai bién c6 khong déc lap.
Vidu 1. Cho 4 va B la hai bién c6 déc lap.
a) Biét P(4)=0,6va P(B)=0,2. Hay tinh xac suét cac bi€n cb 4B, 4B, AB va AB.
b) Biét P(4)=0,3va P(4B)=0,12. Hay tinh x4c suat cac bién c8 B, 4B va 4B.

Lo gidi

Vi hai bién c6 4 va Bla hai bién c8 doc lap nén 4 va B; 4 va B; A va B ciing doc lap.
a) +P(4)=1-P(4)=0,4;P(B)=1-P(B)=038.

«P(A4B)=P(A4)P(B)=0,6.0,2=0,12.

+P(4B)=P(4)P(B)=0,4.0,2=0,08.

Ban word dé bai va 10i giai vui 1ong Th Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133

M

EETCEEVEBO — NI HNIG NVYL ‘:AD



BAI GIANG TOAN 11-KNTT VO1 CS WEB: Toanthaycu.com®@

+P(4B)=P(4)P(B)=0,6.0,8=0,48,
+P(4B)=P(4)P(B)=0,4.0,8=0,32,

b) (A) 1-P(4)=0,7.
-P(4B) = P(A)P(B)= P(B)= IZ(A/S) -0

+P(4B)=P(4)P(B)=0,7.0,4=0,28.
+P(4B)=P(4)P(B)=0,7.0,6=0,42.

Vi du 2. Mot xa th( ban Ian luot hai vién dan vao bia. Xac suat ban khong tring dich cla vién th& nhat va
vién th( hai lan lwot 13 0,2 va 0,3 . Biét rang két qua cac Ian ban doc [ap véi nhau. Tinh xac suat clia cac
bién cé sau

a) “Ca hailan ban déu khoéng trung dich”.
b) “Ca hai lan ban déu tring dich”.
c) “Lan ban th& nhat khong tring dich, [an ban th hai trang dich 7.
d) “Cé it nhat mot [an ban tring dich”.
Loi gidi
Goi bién c6 4.: “ Lan ban th& i khéng tring dich” véi i=1,2.
Bi&n ¢ 4, : “ Lan bin tht i tring dich” véi i=1,2.
Tacd P(4)=0,2,P(4,)=0,3P(4)=0,8P(4,)=0,7.
a) Goi bién c8 4: “Ca hai lan ban déu khéng trung dich”.
Tacd A= AA,va 4; A,la hai bién cb doc lap.
= P(4)=P(4,).P(4,)=0,2.0,3=0,06.
b

~

Goi bién c6 B: “Ca hai lan ban déu trang dich”.

Tacd B=A4,4,va 4; A, a hai bién c8 doc lap.

= P(B)=P(4)).P(4,)=0,8.0,7=0,56.

c) Goi bién cd C: “Lan ban th& nhat khéng trung dich, [an ban thi hai tring dich ”.
Tacd C=4 4, V3 4; 4, 12 hai bién c8 doc lap.
= P(C)=P(4).P(4,)=0,2.0,7=0,14.

d) Goi bién c8 D: “Cé it nhat mot Ian ban tring dich ”.

bi€n ¢c8 D: “Ca hai [an bin déu khéng trung dich”.

= D=A4= P(D)=P(4)=0,06.

= P(D)=1-P(D)=0,9.

Vi du 3. M6t chiéc xe mdy cé hai déng co 7 va II hoat dong ddc 1ap v&i nhau. Xac suat dé dong co 7 va
doéng co II chay tot twong ¢ng 1a 0,8 va 0,6. Bang cach sir dung so dd hinh cay, hay tinh xac suat dé
a) Ca hai déng co déu chay tét.
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b) Ca hai dong co déu khéng chay tét.
c) Péng co I chay tét, dong co II chay khéng tot.

Loi gidi
Kétqua Xacsuit
IT chay tot I va IT chay tét 0,48
I chay tét T chay 16t
. chay 1o
0,8 IT chay khéng tot " ) 0,32
11 khong chay tol
i I khong chay 16t
0,2 0,6 IT chay tét gy 0,12

¢ 5 II chay tét
khong chay tot chay 16

IT khong chay tot T va IT khéng chay tét 0,08
Theo so d6 trén, ta co

a) Xac sudt ca hai déng co déu chay tét a 0,48.

b) Xac suat ca hai dong co déu khdng chay tét 1a 0,08.

c) Xac sudt dong co I chay tét, ddng co II chay khoéng tét 1a 0,32.

Vi du 4. M6t tro choi ¢ xac suat thang mdi van 13 0,2. Néu mot ngudi choi 10 van thi xac suat dé nguoi

nay thang it nhat mot van 1a bao nhiéu?

Loi giai
Goi A 13 bién c6 "Ngudi dy thang it nhat mot van khi choi 10 van ".
A 12 bién c8 "Ngudi dy choi 10 van ma khéng thing van nao ca”.
Xac sudt thua méivanla 1-0,2=0,8.
= P(4)=(08)".
= P(4)=1-P(4)=1-(0,8)" =0,8926258176.

Vi du 5. Mdt bénh truyén nhiém cé xac suat truyén bénh 13 0,7 néu ti€p xuc vdi ngudi bénh ma khong
deo kh&u trang; la 0,2 néu tiép xtc véi ngudi bénh ma khéng deo khau trang. Tinh xac suat anh Binh
it nhat mat Ian bi l1ay bénh tir ngwdi b&nh ma anh tiép xtc d6 trong mdi truong hop sau.

a) Anh Binh ti€p xtc ngudi bénh 5 [an déu khong mang khau trang.

b) Anh Binh ti€p xtic nguwdi bénh 2 lan, trong d6 cé 1 [an khédng mang khau trang va cé 1 1an mang khau
trang.

Lo giai

a) Goibién c6 4:“Anh Binh it nhat mét 1an bi lay bénh khi ti€p xtic ngudi bénh ca5 1an déu khéng mang

khau trang ”.

Bi€n c8 A: “Anh Binh khong bj 1dy bénh khi ti€p xtc ngudi bénh ca5 Ian déu khéng mang khiu trang

4

Xac suat nhiém bénh néu ti€p xtc véi nguwdi bénh ma khong deo khau trang 13 0,7.

Xdc suat khéng bi nhiém bénh néu tiép xtc véi ngudi bénh ma khéng deo khau trang 13 1-0,7=0,3.

P(4)=(0,3) .
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= P(4)=1-P(4)=1-(0,3) =0,99757.

b) Goi bién cd B: “ Anh Binh it nhat mot 1an bi lay bénh khi ti€p xic ngudi bénh 2 lan, trong d6 cé 1 1an
khong mang khau trang va cé 1 1an mang khau trang ”.
Bién ¢ B: “ Anh Binh khdng bi lay bénh khi ti€p xdc ngudi bénh ca 2 Ian, trong d6 ¢ 1 1an khéng
mang khu trang va ¢ 1 [an mang kh&u trang ”.
X4c suat nhiém bénh néu ti€p xtc véi nguwdi bénh ma khéng khiu trang 13 0,2.

Xdc suat khong bi nhiém bénh néu tiép xdc véi ngudi bénh ma deo khiu trang 13 1-0,2=0,8.

P(B)=0,3.0,8=0,24.
= P(B)=1-P(B)=1-0,24=0,76.
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Cho hai bién c8 4 va B la hai bién c& xung khéc véi P(A4)>0,P(B)>0. Chirng té rang hai
bi€n cé 4 va B khong déc lap.
Loi giai
Gia st rang hai bién ¢ A4 va B 1a doc |ap. Piéu nay cé nghia |a xac sudt cla A xay ra khéng bi anh
hwédng bdi viéc B xay ra va nguoc lai. Khi d6, xac suat cha bién cd A va B xay ra cung luc 13 tich cda xac
sudt clla 4 vaxacsudtcla B, ticla: P(ANB)=P(A)-P(B)
Tuy nhién, néu A va B 13 hai bi&n c6 xung khac, tirc 13 khéng thé xay ra cung moét ldc, thi xac suat cla
bién c8 4 va B xay ra cung lic phai bang 0, tic la: P(ANB)=0
Tacé P(A).P(B)=0
Do d6, it nhat mét trong hai xac sudt P(4) hodc P(B) phaibang 0. Tuy nhién, gia thiét ban dau d3
chi ra rang ca hai xac suat nay déu lén hon 0, vi vy giad dinh ban d4u la sai. Do d6, hai bién c6 Ava B
khong déc lap.
Mot thung dyng 60 tam the cung loai dugc ddnh sb tir 1 dén 60 . RUt ngau nhién mot tam

thé trong thung. Xét hai bién c6 sau:

A :"S6 ghitrén tdm thé 13 wdc cha 60 " va

B :"S6 ghi trén tdm thé 13 wdc cha 48 ".

Chirng td rang 4 va B 1a hai bién c8 khdng doc lap.
Loi giai

Téng sé cac s6 wdc cha 60 1a 12.

Téng s6 cac s6 wdc cla481a 8.

Téng sé wdc cha ca 60 va 48 1a 5.

Y ~n g ~ ~n Y A A N\ ’ ? N 5 1
Xdac suat dé mot s6 dwoc rat ra tir thung la wéc cta 60 Iaa = E

Vd ~n g ~ ~n Y A A Y ’ ? N 5
Xdac suat dé mot s6 dwoc rat ra tir thung la wéc cua 48 la % .

Y ~n g ~ ’ N ~ ~ 7 ? \ N\ Y 7 ? N\ 1
Xac suat dé so6 duoc rut ra la mot s6 wdc cia 60 va 48 va la wdc cua 12 1a E

s em T 201
Xdac suat dé s6 duwoec rut ra tlir thung la wdc cua 48, biét rang s6 d6 ciing la wéc cua 12 la E:g

Vi vay, xdc suat cla bién cd B phu thudc vao viéc sé d6 cé phai la mét sé udc cta 60 hay khong.
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Do d6, hai bién cé A va B khong doc lap.

C6 hai tui dwng cac vién bi cé cung kich thudc va khéi lwgng. Tui | cé 3 vién bi mau xanh va 7
vién bi mau dé. Tui Il ¢ 10 vién bi mau xanh va 6 vién bi mau do. T mdi tui, I8y ngiu nhién ra mot vién
bi. Tinh xac suat dé:

a) Hai vién bi duoc 18y cé cung mau xanh;
b) Hai vién bi dugc l1dy c6 cung mau do;
¢) Hai vién bi duoc 1dy c6 cung mau;

d) Hai vién bi dwoc l1ay khong cung mau.

Loi giai
a) Xac suat dé 13y duoc hai vién bi mau xanh tir hai tui la tich cla hai xac suat dé:
P( Haivién bi dugc 1dy c6 cung mau xanh )= P ( bixanh tir tdil). P ( bixanh taill) :%%:%
b) Xdc suat Hai vién bi dwoc lay c6 cung mau do:
P( Hai vién bi dwoc 18y c6 cing mau doé )= P (bi d6 tir tail). P( bi dé tai I7) =%%=%
c) Xac suat Hai vién bi dugc 1ay cé cing mau.
P( Hai vién bi dugc [y c6 cing mau )= P ( bi do tir tdi 1)+ P( bi do tui 1I) =%+%=%

d) Xac suat Hai vién bi dugc 1ay khéng cing mau.
P( Hai vién bi duwoc l1dy khdng cuing mau ) = P ( bi xanh tir tdi 1)+ P( bi do tdill). P( bi dé tur tdi 1)+ P
(bidotain =—.2+ .23

10 8 10 8 5

C6 hai tti mbi tui dwng 10 qua cau cé cung kich thudce va khéi lugng dwoc danh s6 tir 1 dén
10. T& mbi tui, 18y ngiu nhién ra mét qua cau. Tinh xac suat dé trong hai qua cau duoc 1y ra khdng cé
qua cau nao ghisé 1 hodcghisd 5.
Loi giai

Ta co

. . s n L~ N U ¢
Xac suat lay ra qua cau khong c6 s6 1 hodac so 5 tir tui dau tién: m

. . > . C R R
Xac suat lay dugc qua cau khong cé s6 1 hodc s6 5 tir tui th hai la: 5

Vay xac suit dé trong hai qua cau duoc |y ra khdng cé qua ciu nao ghi sé 1 hodc ghis6 5 la:
p 66 _4
10 9 15
Trong dot kiém tra cudi hoc ki Il 1&p 11 cla céc trudng trung hoc phd théng, thdng ké cho
thay cé 93% hoc sinh tinh X dat yéu cau; 87% hoc sinh tinh Y dat y&u ciu. Chon ngiu nhién mot
hoc sinh cla tinh X va mot hoc sinh cla tinh Y. Gia thiét rang chat lvgng hoc tap cla hai tinh 1a doc
|ap. Tinh xac suat dé:
a) Ca hai hoc sinh dugc chon déu dat yéu cau;
b) Ca hai hoc sinh dugc chon déu khéng dat yéu cau;
c) Chi cé dung mot hoc sinh dwoc chon dat yéu cau;
d) C6 it nhat mét trong hai hoc sinh dwoc chon dat yéu cau.
Lo gidi
a) Xac suat dé ca hai hoc sinh dugc chon déu dat yéu cau la: P=0,93-0,87=0,8091
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b)Xac sudt dé ca hai hoc sinh dugc chon déu khéng dat yéu cau la: P=(1-0,93).(1-0.87)=0,0198

c) Xac suat dé chi cé dung mot hoc sinh dwoc chon dat yéu cau la:
P=0.93.(1-0,87)+(1-0,93)-0,87=0,1716

d) X4c suat dé it nhat mot trong hai hoc sinh dwgc chon dat yéu cau la: P=1-0,0198 = 0.9802

D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul: Cho 4, Blahaibién c6 doc lap. Biét P(A) :i, P(ANB) :é. Tinh P(B)
A L. B. <. c.t. D. 2.
36 5 9 36
Loi gidi
Chon C
A, B 1a hai bién 8 doclap nén: P(4 B) = P(4).P(B) & < =5.P(B) < P(B) ==

1

9

Cau2: ChoAvaBla2bién cé doc lap vdinhau, P(A)=0,4; P(B)=0,3. Khi d6 P(AB) bang

A. 0,58 B. 0,7 C.0,1 D.0,12
Loi giai

ChonD

Do A va B |3 2 bién c6 ddc lap véinhau nén P(AB)=P(A).P(B)=0,12

Cau3: Trong mdt ki thicéd 60% thisinh d6. Hai ban 4, B cung du ki thi dé. Xac suat dé chi cé mot

ban thi do Ia:

A. 0,24 B. 0,36. C. 0,16. D. 0,48.
Loi gidi

ChonD

Tacé: P(4)=P(B)=0,6= P(4)=P(B)=0,4
Xdc suat dé chi c6 mat ban thi d8 1a: P = P(4).P(B)+ P(4).P(B)=0,48.
Cau4: C6 hai hdp dung bi. Hop | c6 9 vién bi dwgc danhsé 1, 2, ..., 9. LAy ngau nhién mbi hop mot
. . RV
vién bi. Biét rang xac suat dé lay dugc vién bi mang s6 chan & hop Il |a E Xdac suat dé lay

duwoc ca hai vién bi mang s6 chan la:

A.i. B.i. C.i. D.l.
15 15 15 15
Loi giai
ChonB

Goi X 1a bién c6: “Iay duogc ca hai vién bi mang sé chan. “
Goi A 13 bién ¢68: “Iay dwoc vién bi mang s6 chan & hdp | “
1
_ C4 _ 4

=>P(4)=—2=2
PA=E g
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Cau5:

Cau 6:

Cau 7:

C e P e a 3
Goi B la bién c8: “Idy dugrc vién bi mang s6 chan & hop Il “P(B) = 0
Ta thay bién cd A, B 13 2 bién cé ddc lap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta co:
4 3 1
P(X)=P(AB)=P(A).P(B)=——=—.
(x)=P(48)=P(4)p(5) =2 2L
Hai ngudi ddc 1ap nhau ném béng vao ré. Mdi ngudi ném vao rd clia minh mét qua béng. Biét
rang xac suat ném béng tring vao ré cla tirng ngudi twong ing |3 % va % Goi A 1a bién cé:

“C3 hai cung ném béng trung vao r6”. Khi d6, xac suat cta bién c6 A4 1a bao nhiéu?

12 1 4 2
A. P(A):E. B. P(A):E. C. P(A):E. D. P(A):E.
Loi giai
Chon D
Goi A 13 bién c¢&: “Ca hai cung ném bdéng tring vao ré. “
Goi X la bién c6: “ngudi thir nhat ném trang r6” = P(X)= %
2

Goi Y la bién c6: “nguai thi hai ném tring r6” = P(Y) =

Ta thay bi€n cd X, Y 1a 2 bién c6 ddc |ap nhau, theo cdng thirc nhan xac suat ta co:

12 2
P(A):P(X.Y):P(X).P(Y):§.7:§.
X&c suat sinh con trai trong méi [an sinh 140,51. Tim céc suat sao cho 3 Ian sinh cé it nhat
maot con trai.
A. P(4)~0,88. B. P(4)~0,23. C. P(4)=0,78. D. P(4)=~0,32.
Loi giai
Chon A

Goi A 12 bién ¢8 ba I3n sinh c6 it nhat 1 con trai, suy ra 4 13 xac suat 3[4n sinh toan con gai.
Goi B, 1a bién c6 lan thi i sinh con gai (i =1,2,3)
Suyra P(B))=P(B,)=P(B,)=0,49
Tacé: A=B NB,NB,
= P(4)=1-P(4)=1-P(B,)P(B,) P(B,)=1-(0,49)’ ~0,88.
Hai cau thd sut phat dén. Moi ngudi da 1 1an véi xac suat lam bam tuong ¢ngla 0,8 va 0,7
. Tinh xac suat dé cd it nhat 1cau thd 1am ban.
A. P(X)=0,42. B. P(X)=0,94. C. P(X)=0,234. D.P(X)=0,9.
Lo giai
ChonB
Goi A la bién c6 cau thu th& nhat lam ban
B |a bién ¢d ciu thd thir hai lam ban

X 1a bién ¢d it nhat 1 trong hai cau thd lam ban
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Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Ta c6: X:(Amﬁ)u(ZmB)u(AmB)
= P(X) = P(A).P(B)+P(B).P(A)+ P(4).P(B) =0,94.

Mot cdp vo chdng mong muén sinh bang dwoc sinh con trai. Xac suat sinh dugc con trai trong
mot [an sinh 13 0,51 . Tim xac suat sao cho cdp vg chéng dé6 mong muén sinh dugc con trai &
[an sinh thi 2.
A. P(C)=0,24. B. P(C)=0,299. C. P(C)=0,24239. D. P(C)=0,2499.
Loi giai
ChonD
Goi A la bién ¢8: “ Sinh con géi & lan th& nhat”, ta cé:
P(A4)=1-0,51=0,49.
Goi B la bién c6: “ Sinh con trai & [an th& hai”, ta c6: P(B)=0,51
Goi C |a bién cé: “Sinh con géi & lan th& nhat va sinh con trai & [an th hai”
Tacoé: C=A4AB,ma A,B doéc lap nén ta co:
P(C) = P(AB) = P(4).P(B) = 0,2499..
Ba ngudi cung ban vao 1 bia Xac suat dé ngudi thi nhat, tha hai,th ba ban tring dich [an luot
13 0,8; 0,6;0,5. X4c sudt dé c6 dung 2 nguwdi ban trung dich bang:
A. 0,24, B. 0,96. C. 0,46. D. 0,92.
Loi giai
Chon C
Xac sudt dé ngudi thit nhét, thi hai, thir ba ban trung dich lan luot la: P(4,)=0,8;
P(4,)=0,6; P(4)=0,5
Xd4c suat dé cé dung hai ngudi ban tring dich bang:
P(4).P(4,).P(4)+P(4).P(4).P(4)+P(4).P(4,).P(4)=0,46.

Gieo mot con suc sac can d6i va dong chat hai [an. Tinh xdc suat sao cho téng s6 cham trong
hai lan gieo 13 s& chan.

A. l B. l C. l D. Bl
2 3 6 6
Loi giai
Chon A

Ki hiéu A : "Lan dau xuat hién mat chdn chadm";

B : "Lan th hai xuat hién mat chan cham ";

C: "Téng s6 cham trong hai [an gieo |a chan".

Tacéd C=ABU AB . D& thdy ABva A-B xung khéc nén
P(C)=P(AB)+ P(AB)

Vi 4 va B doclap nén A va B ciing doc lap, do dé

1 . 1 N 1 . 1 1

P(C)=P(A)P(B)+P(A)P(B) =

2222 2
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Cau 11: M0t xa thl ban bia. Biét rang xac suat ban tring vong tron 10 13 0,2; vong 913 0,25 va vong 8 13
0,15. N&u tring vong k thi duoc k diém. Giad s xa thi dé ban ba phat sing mot cach doc lap.
Xa thu dat loai gi6i néu anh ta dat it nhat 28 diém. Xac suat dé xa th( nay dat loai gidi |a

A.,00935 B. 0,0755 C. 0,0365 D. 0,0855
Loi giai
Chon A
Goi H 1a bién c6 “Xa thd ban dat loai gidi”. A; B; C; D la cac bién cd sau.
A: “Ba vién trung vong 10”
B: “Hai vién trung vong 10 va mot vién trung vong 9”
C: “M6ot vién trung vong 10 va hai vién trang vong 9”
D: “Hai vién trung vong 10 va mét vién trung vong 8”
Cac bién c6 A; B; C; D 1a cac bién c6 xung khic tirtng d6i métva H=AUBUCUD
+ Suy ra theo quy tac cong mé rong ta cd P(H) = P(A)+ P(B)+ P(C)+ P(D)
Mat khac P(A)=(0,2).(0,2).(0,2)=0,008
P(B)=1(0,2).(0,2).(0,25)+(0,2)(0,25)(0,2)+(0,25)(0,2)(0,2) = 0,03
P(C)=(0,2).(0,25).(0,25)+(0,25)(0,2)(0,25)+(0,25)(0,25)(0,2) = 0,0375
P(D)=(0,2).(0,2).(0,15)+(0,2)(0,15)(0,2)+(0,15)(0,2)(0,2) = 0,018
+ Do dé P(H)=0,008+0,03+0,0375+0,018=0,0935
C3u 12: Ba ngudixathl A, A,, A, doc |ap véi nhau cung n8 suing ban vao muc tiéu. Biét rang xéc
sudt ban tring muc tiéu cia A, A,, A, twong ¢ng 1a 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xac sudt dé c6 it
nhat mot xa thd ban trung.
A. 0,45 B. 0,21 C.0,75 D. 0,94
Loi giai
Chon D
Goi X |3 bién cd: “Khong cé xa thi ndo ban tring muc tiéu”.
Khi d6 P(X ) = P(4).P(B).P(C)=0,3.0,4.0,5=0,14
=P =1-P(X )=0,94.

Cau 13: Xacsuat ban tring muc tiéu cia mot van ddng vién khi bdn mot vién dan 13 0,6. Ngwdi d6 ban
hai vién dan mot cach doc 1ap. Xac suat dé mot vién tring muc tiéu va moét vién truot muc

tiéu la

A.0,45. B.0,4. C.0,48. D. 0,24.
Loi giai

Chon C

Goi 4, la bién cd vién thit nhat tring muc tiéu
Goi 4, 1a bién c6 vién th hai tring muc tiéu
Do A4,, 4, 13 hai bi€n c8 déc 1ap nén xac sudt d€ c6 mot vién trdng muyc tiéu va mot vién trugt

muctiéuld p=p(44,)+p(44,)=p(4)p(4)+p(4)p(4)=0,60,4+0,40,6=43.
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Cau 14: Hai xa thl cung ban, mdi ngwdi mot vién dan vao bia mot cach doc 1ap vdi nhau. Xac suat ban
trang bia cda haixa thd lan lwot 13 %vé % Tinh xac suat cha bién c6 cé it nhat mot xa thd khong
ban tring bia.

A. C.

1
2

|~

1
3
Loi giai

ChonD

. Ny 4 o L e L% A . N I 1
Xac suat dé xa thu th& nhat ban khéng trang bia la: 1—5 =5.

7 o ~ 2 ’ Y 9 N ’ . 2 1 2
Xac suat dé xa thu th& nhat ban khong trung bia la: 1—5 = E
Goi bién ¢ A:”Cé it nhat mot xa tha khdng ban tring bia ”.

Khi d6 bién cé A c6 3 khad nang xay ra:

+) Xac suat ngudi th&r nhat ban trang bia, ngudi thir hai khéng ban tring bia:

+) X4c sudt ngudi thir nhat khong ban tring bia, ngudi thi hai ban tring bia:

+) Xac suat ca hai ngudi déu ban khong trung bia:

Khids Py =+ 2411, 11 2
2323 23 3

Cau 15: Baxathl 4, 4,, 4, doc|ap vdi nhau cling né siing ban vao muc tiéu. Biét rang xac suat ban
trang muctiéu cla 4,, 4,, 4, twong ungla 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xdc sudt dé cé it nhat mot
xa tha ban trang.

A. 0,45 . B. 0.21. C. 0,75. D. 0,94.
Loi giai
Chon D

Goi 4;: “Xa thd th&r i bén tring muc tiéu” véi i =1,3.
Khi dé Z “Xa th( th i ban khong tring muc tiéu”.

Tacé P(4)=0,7= P(4)=0,3; P(4)=0,6=P(4,)=0,4; P(4)=0,5= P(4,)=0,5

Goi B: “Ca ba xa th( ban khong tring muc tiéu”.
Va B: “cé it nhat mot xa thd ban trdng muc tiéu”.

Tacé P(B)=P(4).P(4,).P(4,)=0,3.0,40,5=0,06.

Khidé P(B)=1-P(B)=1-0,06=0,94.
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BAI TAP CUOI CHU'O'NG VIl
A - TRAC NGHIEM
S dung dir kién sau d€ trd 1o cdc cau hoéi trong cac Bai 8.16, 8.17.
Mot hop dung 20 tdm thé cung loai dwoc danh s6 tir 1 dén 20 . RGt ngau nhiéu mot tam thé
trong hdp. Goi 4 1a bién c6 "Rut dwoc tdm thé ghi s6 chan lén hon 9"; B 1a bién ¢6 "Rut duoc
tam thé ghi sd khdng nhé hon 8 va khéng 1dn hon 15 .
Céu 8.16: Sb phan tircia AU B 1a
A.11. B. 10. C. 12. D. 13.
Loi giai
Chon A
Taco A=6, B=8
C6 3 s6 16, 18, 20 trong bién cd A4 thudc B.
Nhu vay ta co: AuB:A+B—(AmB):6+8—3=11

Céu 8.17: Sb phan tir cia 4B 1a
A.S. B. 6. C.3. D. 4.
Loi giai
Chon C
S6 tim thé thoa ca hai bién ¢d 4 va B la tam the s6 10, 12, 14. Vi véy, sb phéan tir ciia AB 1a 3.
Sit dung dir kién sau dé tra 101 cdc cau hoi trong cdc Bai 8.18, 8.19.
Tai mot hoi thao quléc té ¢6 50 nha khoa hoc, trong do cs') 31 nguoi thf‘mh thao tiéng Anh, 21
nguoi thanh thao tiéng Phap va 5 ngudi thanh thao ca tiéng Anh va tiéng Phap. Chon ngau
nhién mot nguoi trong hdi thao.

Cau 8.18: Xac suét dé nguoi dugc chon thanh thao it nhat mot trong hai tho tiéng Anh hoac Phap la:

A B. 3. c.> p. 4
50 50 50 50
Loi giai
Chon A
S6 ngudi thanh thao it nhat tiéng Anh hodc Phéap 1a 31 421 - 5 =47. Tong s ngudi trong hoi
thao 1a 50.
Céu 8.19: X4ac suat dé nguoi duoc chon khong thanh thao ca hai thir tiéng Anh hay Phap 1a:
A.l. B.i. C.i. D.E.
50 50 50 50
Loi giai
Chon B

Sir dung di kién sau dé trd 1oi cdc cdu hoi trong cdc Bai 8.20, 8.21.
Mot 16p ¢6 40 hoc sinh, trong d6 c6 23 hoc sinh thich bong chuyén, 18 hoc sinh thich bong
10, 26 hoc sinh thich bong chuyén hodc bong rd hodc ca hai. Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh

trong 16p.
Céu 8.20: Xac suat dé chon duoc hoc sinh khong thich ca bong chuyén va bong rd 1a:
A B. 12, c. 2. D. 2.
40 40 40 40
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Loi gidi
Chon B
S6 hoc sinh khéng thich ca bong chuyén va bong rd 1a: 40 -(23 +18 -15) = 14.
. . . 14
Xac suat dé chon dugc hoc sinh khong thich ca bong chuyén va bongré la P = 0

Céu 8.21: X4c suat dé chon duoc hoc sinh thich bong chuyén va khong thich bong r6 1a:

L B. —. c.>. p. 1L,
40 40 40 40
Loi giai
Chon C

S hoc sinh thich ca bong chuyén va bong rd 13 15, sé hoc sinh chi thich bong chuyén 1a 23.

Viy ¢6 23 - 15 = 8 hoc sinh thich bong chuyén va khong thich bong r6.
Xac suat dé chon dugc mot hoc sinh thich bong chuyén va khong thich béng 16 la: P = 4&0

B- TU' LUAN
Hai van dong vién ban sing 4 va B mbi ngudi bdn mot vién dan vao tdm bia mdt cach doc
|4p. Xét cac bién cd sau:
M :“Van dongvién A ban tring vong 10”;
N :“Van déngvién B ban trung vong 10”.
Hay biéu dién cac bién cd sau theo biéncé M va N :

. C': "Co it nhat mdt van dong vién ban tring vong 10";

o D "Ca hai van dong vién ban tring vong 10 ;

o E :"Ca hai van dong vién déu khong ban tring vong 10 ;

. F: "Van dongvién A ban tring va van déng vién B khong ban tring vong 10";
° G : "Chi c6 duy nhat mdt van déng vién ban tring vong 10 ".

L& gidi
Bién c6 C c6 thé biéu dién Ia: (ﬁmﬁ) =MUN.
Bién c6 D c6 thé biéu diénla: M NN .
Bién ¢ E c6 thé biéu dién la: M AN .
Bién ¢ F c6 thé biéu dién la: M AN .
Bién c6 G ¢ thé biéu dién la: (M mﬁ)u(ﬁmN)
Mét doan khach du lich gébm 31 ngudi, trong d6 ¢d 7 ngudi dén tir Ha Noi, 5 ngudi dén tir
Hai Phong. Chon ngau nhién mdt ngudi trong doan. Tinh xac sudt dé nguoi dé dén tir Ha Noi hodc dén
tlr Hai Phong.
Lo gidi
S6 cach chon mot ngudi trong doan 1a: 31..
S6 nguwdi dén tlr Ha Noi hodc dén tir Hai Phong la: 7+5=12.

" 12
Vay xac sudt can tim la: P(AUB) = T

Gieo mot con xUc xac can d6i, ddng chat lién ti€p hai lan. Xét cac bién c6 sau:
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A:"0 [3n gieo thir nhat, s6 chdm xuat hién trén con xuc x3c a 1"
B :"O I4n gieo thit hai, s& chdm xu3t hién trén con xdc xic a2 ";
C : "Téng s6 cham xut hién trén con xuc xac & hai lan gieo 13 8";
D: "Téng s6 cham xuat hién trén con xtc xac & hai [an gieo 13 7"
Chirng to rang cac cdp bién cd 4 va C;B va C;C va D khong doc lap.

Loi giai
. A va C :Hai bién cé nay khong doc 1ap vi két qua cta bién c6 A anh huwdng dén kha ning xay ra
cta bién c8 C. N&u s6 chdm trén lan gieo th&* nhat 13 1, thi d€ téng s6 chadm 1a 8 thi [an gieo thi hai
phairasd 7 . Néu s chdm trén lan gieo th& nhat khéng phai 1a 1 thi bién ¢ C khdng thé xay ra.
. Bva C :Tuong ty, hai bién cé nay cling khéng doc lap vi két qua cla bién cd B anh hudng dén
kha ndng xay ra cta bién c6 .
. C : Néu s6 chdm trén [an gieo thi hai la 2, thi dé tdng s6 chdm 13 8 thi [an gieo th& nhat phaira
$8 6 . Néu s& cham trén [an gieo thir hai khéng phai |a 2 thi bién cé C khdng thé xay ra.
. C va D : Hai bién c6 nay cling khdng déc 1ap vi két qua cha bién c6 C anh hudng dén kha nang
xay ra cta bién cd D. Néu tdng s6 chdm trén hai [an gieo 1a 8 , thi d€ t6ng s& cham la 7 thi ca hai lan gieo
déu phaira s6 3, nhung diéu nay khong thé xay ra. Néu tdng s6 cham trén hai lan gieo khéng phai la 8
thi bién ¢ D khdng thé xay ra.
Vay céc cap biéncd A va C; B va C,C va D khdng déc lap.

Hai chuyén bay cla hai hdng hang khdng X va Y, hoat dong doc 1ap v&i nhau. Xac suat dé
chuyén bay clia hdng X va hdng Y kh&i hanh ding gi¢ twong (rng 13 0,92 va 0,98 . Dung so d6 hinh cay,
tinh xac suit dé:

a) Ca hai chuyén bay khai hanh dang gio;
b) Chi cé duy nhat mot trong hai chuyén bay khai hanh ding gio;
c) Co it nhat mét trong hai chuyén bay khéi hanh duing gio.
Lo giai
a) Xac suat dé ca hai chuyén bay khai hanh dung gio |a tich cda xac suat cha hai bién ¢ do, vi cac
chuyén bay hoat dong doc lap vdinhau. Vay ta cé: P=0,92.0,98=0,9016
b) Xac suat chi cé duy nhat mot trong hai chuyén bay khdi hanh ding gio la:
c) C6 it nhat mét trong hai chuyén bay khéi hanh ding gid xay ra khi: (1) cd hai chuyén bay déu ddng

gi®, hodc (2) chi c6 duy nhat mét chuyén bay ding gid. Vi hai trwdng hop déc 1ap véi nhau, ta cé:
P=0,0348+0,9016=0,9364
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Cau 1:

Cau 2:

BAI TAP TONG ON VIII
A. TRAC NGHIEM
Gia su A va B la E:éc bién cb lién quan dén mot phép thir c6 m\c}t s6 hiru han két qua fiéng kha
nang xuat hién. Néu A va B xung khac thi c6 bao nhiéu ménh de sai trong cdc ménh dé sau?

(I). P(A.B)=P(A4).P(B).
(). P(ANB)=P(A4)+P(B).

(In. ANB=¢.

(IV). ANB=¢.

A.3 B. 4 C.2 D. 1
Loi giai

Chon C

Hai xa thu cting ban vao bia. Xéac sudt ngudi thir nhat ban trang 13 80% . Xéc sudt nguoi thir hai
ban trang 13 70% . Xac suat dé ca hai ngudi cung ban trang 13
A. 50% B. 32,6%. C. 60% . D. 56% .
Loi gidi
Chon D
Goi 4, 1a bién cb ngudi thir i ban trang (i =1;2)
A 1a bién c6 ca hai nguoi cung bén trang. Luc d6: 4= A NA4,.
Vi 4,, A4, 1a hai bién cb doc 1ap nén:
P(A4)=P(4 NnA4,)=P(4).P(4,)=0,8.0,7=0,56=56%.
3hop 4 c6 4 vién bi tring, 5 vién bi d6 va 6 vién bi xanh. Hop B ¢ 7 vién bi trang, 6 vién bi
d6 va 5 vién bi xanh. Léy ngﬁu nhién mdi hop mot vién bi, tinh xac suét dé hai vién bi duoc
14y ra c6 ciing mau.
2L B. 2. c. 2. D. 2
135 135 135 88
Loi giai

Chon B
Goi bién c6 A4 : “Hai vién bi duoc ldy ra c6 cing mau”.

Y . 4
A, “ Hai vién bi lay ra mau trang”. Lac d6: P(4,)= 51
S 6
15718
65

15'18°

Lic do: A=A UA, LA, va A, A4, A 1acic bién cd xung khic nén:
4
135°
X4c sudt sinh con trai trong mot 14n sinh 13 0,51. Mot nguoi sinh hai 14n, mdi 14n mot con. Tinh
xéc suat P dé nguoi d6 sau khi sinh 2 14n ¢6 it nhat mot con trai.

A, : “ Hai vién bi ldy ra mau do”. Luc d6: P(4,)=

A,: “ Hai vién bi ldy ra mau xanh”. Lic dé: P(4;)

P(A):P(Al)+P(A2)+P(A3)=
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Cau 6:

Cau 7:

_ 2499 B. P 7599 C. p 51 D. P 2601
10000 10000

100 " 710000
Loi giai

Chon B

Goi X la bién ¢b: “ Sau khi sinh hai 14n c6 it nhat nguoi dé sinh dugc mot con trai”

A la bién cb: « Nguoi do sinh duge mét con trai 14n tha nhat”

A, 1a bién cb: “ Ngudi d6 sinh duge mot con trai lan tha hai”

Khidé X =A A UAA UAA,

7599

= P(X)=P(A)-P(4, )+ P(A).P(A,)+P(4).P(4,) =

Hai xa thu bin sung doc lap. Xac suét ban trung cua xa thu A 14 0,9 va xac suét ban trung cua xa
thu B 1a 0,8. Hai xa thu mdi nguoi bén mot vién dan. Tinh xac suit dé chi c6 mot xa thu ban
trung bia.
A. 0,18 B. 0,72 C. 0,26 D. 0,98
Loi giai
Chon C
Goi A va B 1a bén ¢b xa thu A va xa thu B ban tring
Ta ¢ xéc sudt cén tim 1a: P=P(4BU AB)=0.08+0.18=0.26
C6 hai hop dung bi. Hop 1¢co6 9 vién bi duoc danh sb 1, 2, ..., 9. Liy ngiu nhién mdi hop

‘A . (94 M ’ A A 1A ‘A . A < 5 A \ 3 , A A
mot vién bi. Biét rang xac suat dé lay duoc vién bi mang s6 chan ¢ hop 11 1a o Xac suat dé

lay dugc cé hai vién bi mang s6 chan la

2 B. L. ct . _.
15 15 15 15
Loi giai
Chon B

Goi X 1a bién c6: “lay duoc ca hai vién bi mang s6 chin. «
Goi A 1a bién cb: “liy duogc vién bi mang s6 chidn & hop I «
1
= P(A)= g‘} _4 .
G 9
Goi B la bién cd: “lay dugc vién bi mang s6 chén ¢ hop I1 “ P(B) = o

Ta thiy bién cd 4, B 1a 2 bién cb doc 1ap nhau, theo cong thirc nhan x4c suat ta co:

4 3 1

910 15

Hai ngudi doc 1ap nhau ném bong vao ro. Mdi ngudi ném vao rd ciia minh mot qua bong. Biét

P(X)=P(A4.B)=P(A4).P(B)

M , A r J , \ A ;) <\ Nt J \ 1 \ 2 . \ <K A
rang xac suat ném bong trung vao ro cua tung nguoi tuong Ung la 3 va r Goi A4 la bién co:
“Ca hai cling ném bong tring vao rd”. Khi dé, xac suat ctia bién ¢6 4 1a bao nhiéu?

12 1 4 2

A. P(A4)=—. B. P(4)=—. C. P(A4)=—. D. P(4)=—.

()35 ()25 ()49 ()35
Loi giai
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Caiu 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Chon D
Goi A4 la bién co: “Ca hai cung ném boéng trung vao ro. “

W | —

Goi X 1a bién cd: “nguoi thir nhit ném tring rd.“ = P(X) =

Goi Y 1a bién cb: “ngudi thir hai ném tring r6.“ = P(Y) = % .
Ta théy bién ¢d X,Y 1a 2 bién cb doc 1ap nhau, theo cong thirc nhan xac suit ta co:

12 2

SR

Trong moét ki thi c6 60% thi sinh d6. Hai ban 4, B cung du ki thi d6. Xac suat d€ chi c6 mot
ban thi do la:

A. 0,24. B. 0,36. C. 0,16. D. 0,48.

P(4)=P(XY)=P(X).P(Y)

Loi gidi
Chon D
Taco: P(4)=P(B)=0,6= P(4)=P(B)=0,4

Xdc suét dé chi c6 mot ban thi d8 1a: P = P(4).P(B)+ P(4).P(B)=0,48.
Ba nguoi cung ban vao 1 bifl. Xac suat dé nguoi :[hl:lf nhat, thir h\ai,tht’r ba ban trang dich lan lugt
la 0,8; 0,6; 0,5. Xac suat dé c6 ding 2 nguodi ban trang dich bang:
A. 0,24. B. 0,96. C. 0,46. D. 0,92.
Loi giai
Chon C o ,
Goi X labién co: “co ding 2 ngudi ban trung dich «
Goi A la bién cd: “nguoi thir nhat bén tring dich “= P(4)=0,8; P(Z) =0,2.
Goi B 1a bién ¢d: “ngudi thir hai bén tring dich “= P(B)=0,6, P(B)=0,4.
Goi C 1a bién cd: “ngudi thir ba bén tring dich “= P(C)=0,5, P(C)=0,5.
Ta thay bién c0 4, B,C 1a 3 bién c6 doc 1ap nhau, theo cong thirc nhan xac suat ta co:
P(X)=P(ABC)+P(ABC)+P(4.BC)=0,8.0,6.0,5+0,8.0,4.0,5+0,2.0,6.0,5=0,46

Ba ngudi ciing ban vao 1 bia Xdc suat dé ngudi thir nhat, thir hai,thr ba ban trang dich lan luot
12 0,8; 0,6;0,5. Xac suit dé co diing 2 nguoi ban tring dich bang
A. 0,24 . B. 0,96. C. 0,46. D. 0,92.

Loi giai
Chon C
Xéc suat dé nguoi thir nhat, thir hai, thir ba béan tring dich 1an luot 1a: P(4,)=0,8;
P(4,)=0,6; P(4)=0,5
Xac suit dé co dung hai nguoi ban trang dich bang:
P(4).P(4,).P(4,)+P(4).P(4)P(4)+P(4)P(4,).P(4)=0,46.

Trong mot ki thi c6 60% thi sinh 6. Hai ban 4, B cung du ki thi d6. Xac suét dé chi c6 mot
ban thi d6 1a
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A. 0,24. B. 0,36. C. 0,16. D. 0,48.
Loi gidi

Chon D

Taco: P(4)=P(B)=0,6 = P(4)=P(B)=0,4.

Xic sudt dé chi c6 mot ban thi d 1a: P = P(4).P(B)+ P(4).P(B)=0,48.

B. TU LUAN

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Gieo mot ddng xu 2 14n lién tiép. Tinh xac suat dé co mot 1an 14t ngira.
Loi giai
Goi A 1a bién cb duoc 1an thir nhét ngua
B 1a bién ¢ 1an 2 ngira
A va B 1a hai bién cb doc lap.
AB labién ¢b 1an 1 ngira va 1an 2 sép
AB 1a bién ¢b 1an 1 sdp va lan 2 nglra Xé4c suat dé mot 1an 13t ngira 1a
P=P(A)xP(B)+P(4)xP(B) SENLINLNLIYY
Gieo 3 d?)ng xu can d6i. Goi A 1a bién cd c6 it nhat mot dong xu 14t ngira va B 1a bién cb co
ding 2 dong xu lat ngua.
a) Tinh xéc sut dé c6 it nhit mot dg xu ngtra.
b) Tinh P(4N B)
Loi gidi
Gieo 3 dong xu thi khong gian méu 1a
E= {NNN, NNS, NSN,SNN, NSS,SNS, SSN, SSS}

a) X4c suét dé it nhat mot dong xu lat ngirala P(A)=1-—=

7
8

o0 | —

b) Ta co P(B):%

A va B 1 hai bién cé doc 1ap nén P(AmB):P(A)-P(B):%xgz?

Cho P(A)=2/5P(B)=5/12 va P(AB)=1/6.Hoi2 biénc A va B co:
a) Xung khic hay khong?
b) Bdc lap véi nhau hay khong?

Loi gidi

a) ViP(AB) =é¢ 0 nén A va B khong xung khicl
b) Ta co P(A)xP(B)=§x_=
Vay A va B 1a 2 bién ¢ doc lap

Cho hai bién c6 A va B biét P(A)=0,3;P(B)=0,5 va P(4nB)=0,1.
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Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Tinh P(4u B),P(4),P(B),P(4nB),P(4UB).

Loi gidi
Tacé P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=0,3+0,5-0,1=0,7
Taco P(4)=1-P(A)=1-0,3=0,7
P(B)=1-P(B)=1-0,5=0,5
P(4B)=1-P(AB)=1-0,1=0,9

P(4UB)=1-P(AUB)=1-0,7=0,3
Chon ngau nhién mot 14 bai trong b bai 32 14, tra 14 bai trong cd bai va rat 14 bai khac.
a) Tinh x4c suit dé hai 14 bai rat duoc 12 14 gia va 14 dAm
b) Tinh xé4c suét trong hai 14 bai r duoc khong co 14 co
Loi giai
Trong cb bai 32 14 ¢6 4 14 gia va 4 1a dam.
Goi A 1a bién ¢ duoc la giava B la bién ¢b duge gia dam
Rt 12 bai thtr nhat va tra lai vao c6 bai ri rat 14 thtr hai nén hai bién c6 A va B doc lap a)
P(AB)=P(A)xP(B)= CixCim toct L
Cc, C, 32 32 64

b) Trong c6 bai 32 14 ¢6 8 14 co.Do d6 xac suét rat duoc 2 14 co 1a

8.8 1
32 32 16
ISR SR WS n Y1 . I 15
Vay xac suat dé 2 1a bai rat dugc khong c6 1a co 1a PZl_E:E

Mot binh dyng 2 bi xanh va 4 bi do. Lan luot 1ay mot bi lién tiép 3 1an va mdi 1an tra lai bi da
lay vao binh.

a) Tinh xéc suat dé dugc 3 bi xanh

b) Tinh x4c sut dé duoc 3 bi do

¢) Tinh xéc suat dé duoc 3 bi khong cing mot mau

Loi gidi
2.2 2 1
P(A)="x=xZ=—
D P(A)= 66 27
4 4 4 38
b) P(B)=—x—x—=—.
)P =6 27
¢) Xéc suat dugc 3 bi cing mau 1a P(AUB):P(A)+P(B):2L7+%=§

)
Viy P(C)=1-1=2,
ay P(C)=1-2=3

C6 3 chiéc hop. Hop A4 chua 3 bido, 5 bitrang. Hop B chira 2 bido, 2 bi vang. Hop C chira
2 bi d0, 3 bi xanh. LAy ngdu nhién mot hop roi ldy mot bi tir hop d6. Xac suat dé duoc mot bi
do
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Cau 19:

Cau 20:

Loi giai
LAy ngau nhién mot hop
Goi C, 1a bién cb léy duoc hop 4
Goi C,la bién ¢ léy dugc hop B
Goi C, 14 bién cb ldy dwoc hop C
Viy P(C)=P(C.)=P(C)) =3
Goi C 1a bién ¢ « 1€'1,y ngéu nhién mot hop, trong hdp do lai léy ngéu nhién mot vién bi va
duoc bi do 7. Xac suat can tinh la
E=(CnC)u(CNG)u(CNC) = P(E)=P(CNC)+P(CNC,)+P(CNCy)
3,12 12 17

1
38 374 35 40°

Ba cau thu stt phat dén 11m, moi nguoi da mot 1an véi xac suat lam ban twuong img la x, y va

0,6 (v6i x> y). Biét x4c sudt dé it nhat mot trong ba cau thii ghi ban 1a 0,976 va xéac suit dé
ca ba cau thit déu ghi ban 14 0,336. Tinh xac suat dé c6 dung hai cau thu ghi ban.
Loi giai
Goi A, 1a bién cb “ngudi thir i ghi ban” véi i=1,2,3.
Ta c6 cac A, doc 1ap v6inhauva P(4)=x, P(4,)=y, P(4,)=0,6.
Goi A 1a bién cb: “ C6 it nhat mot trong ba cau tha ghi ban”
B: “ Ca ba cau thu déu ghi ban”
C: “C6 dung hai cau thu ghi ban”
Taco: A=A.4,.4 = P(4)=P(4).P(4,).P(4)=0,41-x)1-y)

Nén P(A) :1—P(Z) =1-0,4(1-x)(1-y)=0,976

3 47
Suyra(l-x)(1—y)=— < xp—x—py=—— (1).
uy ra(l-x)(1-y) RN (1)

Tuong tu: B = A4,.4,.4;, suy ra:

P(B)=P(4).P(4,).P(4,)=0,6xy=0,336 hayla xy:% @)
14
xyz_
Tw(l)va@)tacohd: { >, giai hé nay kéthop véi x>y ta tim duoe
X+y=—
Y72

x=0,8 va y=0,7.
Taco: C= A A, A, + A A, A+ A A A,
Nén P(C) = (1—x)y.0,6+x(1— y).0,6 +x.0,4 = 0,452

Mot bai trac nghiém c6 10 cau héi, mdi cau hoi co 4 phuong an lua chon trong d6 ¢6 1 dp an
dung. Gia stir mdi cau tra 16i ding duoc 5 diém va moi cau tra 10i sai bi trir di 2 diém. Mot hoc

Ban word dé bai va 10i giai vui 1ong Th Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133

M

EETCEEVEBO — NI HNIG NVYL ‘:AD



BAI GIANG TOAN 11-KNTT VO1 CS WEB: Toanthaycu.com®

sinh khong hoc bai nén danh ht hga mot cau tra 161. Tim xéc suét dé hoc sinh nay nhan diém
duoi 1.
Loi gidi
r ’ A A . s 1N A , \ 1 \ ’ A D 1N A < 1 3
Ta c6 xac suat dé hoc sinh trd 101 cau dung la N va xac suat tra 101 cau sai la e
Goi x 1a sb cau tra 1oi dung, khi d6 s cau tra 10i sai 1a 10— x
S6 diém hoc sinh nay dat duoc la: 4x—2(10—x) = 6x—20
A . . A 4R . . 21
Nén hoc sinh nay nhan diém dudi 1 khi 6x-20<1< x< ?
Ma x nguyén nén x nhan céc gia tri: 0,1,2,3.
Goi 4, (i=0,1,2,3)1a bién c¢6: “Hoc sinh tra 161 dung i cau”

A 13 bién ¢b: “ Hoc sinh nhan diém dudi 17
Suyra: A=A, VA VA VA, va P(A)=P(A4))+P(4)+P(4,)+P(4;)

1Y (31 3 1Y (31
Ma: P(4)=C! (—j (—j nén P(4)=>'C (—j (—j =0,7759.
10:{ 4 4 ; 107 4
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