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www.toanmath.com
Cau 1 (1,0 diém). Khao sat su bién thién va v& dd thi ham sé y = x° +3x> — 4.

1 - X - X 4 , N TREN £ | e e
Cau 2 (1,0 diém). Viet phuong trinh ti€p tuyen cua do thi ham so y = 2x_+1 biét tiép tuyeén song song voi

duong thang d ¢6 phuong trinh y = —3x +2016..
Céu 3 (1,0 diém).
a) Gidi phuong trinh V3 cos2x +3sinx =+/3.

b) Giai phuong trinh 3" +3' = ?

CAu 4 (1,0 diém). Tinh tich phan 7 = [x(2x" +Inx)dx.

1

Cau 5 (1,0 diém). Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x+2y+z+1=0, duong

x-2 y-1
=

trinh mat cau (S) c6 tm I thudc d, di qua 4 va tiép xtic véi (P).

Céu 6 (1,0 diem).

a) Tim phan thyc, phan 4o ciia s6 phirc z, biét (2+3i)z+5i =z —2i”.

thang d : :g va diém A(2;-1;0) Tim toa d6 diém B 13 giao diém cua d va (P). Viét phuong

b) Mot nong dan chi nudi 03 con ga mai mau tring, mau nau, mau den dé dé trimg. Ba con gi cing ¢
kha ning dé trimg vao ngay 01/7. Biét xac suat dé cac con ga dé trimg vao ngay hém do6 lan luot la:
%;%;% . Tinh x4c suat dé ngay 01/7 ngudi nong dan do6 co ga dé trimg.

Céu 7 (1,0 diém). Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a. SA vudng goc v6i mit
phang (ABC); goc gitta SC va mat phang (ABC) 12 60°. Tinh theo a thé tich khdi chop S.ABC va tinh
khoang cach giita AC va SB.

Cau 8 (1,0 diém). Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho tam giac ABC vudng tai A ndi tiép duong
tron (T) c¢6 phuong trinh: x* +y”> —6x—2y+5=0. Goi H la hinh chiéu vuéng goc ciia A trén BC.
Puong tron duong kinh AH cit AB, AC lan luot tai M, N. Tim toa d6 diém A va viét phuong trinh canh
BC, biét duong thang MN c6 phuong trinh: 20x —10y -9 =0 va diém H c6 hoanh d6 nho hon tung do.

¥ +3x7x—y =y(\/y2 +1 +1)(\/x2 +1 —1)
Qy-DVl+x+Q2y+DV1-x =2y

Cau 9 (1,0 diém). Giai hé phuong trinh (x,yeR).

Céu 10 (1,0 diém).

(2 +7) (= )
(x-Dy-1)

Cho hai s6 thyc x >1 va y>1. Tim gia tri nho nhét ciia P =

Hét

Thi sinh khong dugc st dung tai liéu. Can bd coi thi khong gidi thich gi thém!
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MON THI: TOAN
(Ban huong dan cham co 05 trang)

Ciu | Y Noi dung trinh bay Piém
1 1,0 diem
*) TXD: D=L[J.
*) Su bién thién:
- Gidi han: lim y = +o0; lim y = —o0 0,25
Suy ra dths khong c6 ti¢m can
Taco y'=3 461 y'=0es| "
- Ham sb ddng bién trén cac khoang (—o0;—2), (0;+00). Nghich bién trén (=2;0).
-Bang bién thién
X | —oo -2 0 +00
y’ + 0 - 0 +
0 0,25
y
—0 -4
*) V& dang do thi. 0,25
2 1,0 di¢m
Hé s6 goc tiép tuyén: k =—-3. Phuong trinh tiép tuyén c6 dang: y =-3x+b(b = 2016) 0,25
X+l -3x+b (1)
A 2x-1 :
Diéu kién tiep xtc: 3 c6 nghiém 0,25
e ()
(2x - 1)
P x=0
(2) & (2x-1) =1@{ 025
x=1
Vé6i x=0 c6 b=—1. Suy ra phuong trinh tiép tuyén: y =—3x—1
Véi x=1 ¢6 b=5. Suy ra phuong trinh tiép tuyén: y =-3x+5 0,25
Két luan
3 1,0 diém
a .
V3 cos2x+3sinx =3 0,25

<:>3sinx—x/§(1—cos2x):0
< 3sinx—2+/3sin? x=0




) x=kr
sinx=0

Belr=Z+k2m (kel)
sinx =— 3

2 0,25
x=2—ﬂ+k27r
L 3
Két luan.
343 = ? =330 1037 +3=0 0,25
x-1 _
37 =3 P
& &
31 _1 x=0 0,25
3
Két luan
1,0
[=jx(2x2+1nx)dx:2jx3dx+jxlnxdx. 0,25
1 1 1
e 3 1 4e /4
2[xdx=—x"| ==(e'-1) 0,25
1 27 2
I e e 1
Ta c6 J-xlnxdx:l x*Inx —J.ledx L s 0.25
1 2 I ¢ x 2 2 |1 4 ’
e 2 4 2
I=J.x(2x2+lnx)dx:l(e4—l)+e +1:26 te -l 0,25
1 2 4 4
1,0 diém
x=2+t
+d:{y=1-t, Toadd diém B(2+t1-¢2¢). Vi B 14 giao diém clia (P) va d nén ta c6 0,25
z=2t
2+t+2(1-0)+2t+1=0<1t=-5.
Suy ra B(-3;6;-10) 0,25
Goi I, R 1an luot 13 tAm va ban kinh mc(S), do I ndm trén d nén I(2+a;1-a;24)
+5
IA = Ja> +(2—a)’ +4a> =+/6a> —4a+4, d(I,(P))=%
Do mit cau (S) di qua A va tiép xtc véi (P) nén 0.25
a=1
> |a+5| 5
V6a‘—-4a+4=—=35"-34a-1=0 1
\/g a:—g




Véi a=1=1(3;0;2),R = J6 = phuong trinh mc(S): (x—3)" +y* +(z—2)> =6

Vitas i @202 2%
35 3535 35
2
69 36 2 296
huong trinh mc(S): (x ——)* +(y——) +(z+—)* =| —— 0,25
phuong (S):( 35) (y 35) ( 35) [35]
Vay phuong trinh (S) can tim 1a
69 36, 29V6
x=3)V+y’ +(z-2)=6,(x——) +(y—— —) =
()y()(35)(y35)() 35
1,0 diém
z=a+bi, (a,bell)
= (2+3i)(a+bi)+5i=a—bi-2i
& 2a+2bi+3ai-3b+5i=a-bi+2
< a-3b-2+3b+3a+5)i= 0,25
3
a-3b-2=0 =7
= =
3b+3a+5=0 b_—_ll
12
-3 -11
\ — 5 - 0,25
Vay phan thuc ciaz1a ¢~ 74 vaphanao la b= 12 ’
Goi A,B,C lan luot 1a cic bién c6: Ga mai mau tréng, mau nau, mau den dé tring.
ik 1 2
Theo gia thiét ta co6 P(A) = 5; P(B) = E;P(B) —% Theo cong thirc bién ¢ ddi ta co: 0.25
— 1 = 1 1
P(A)=E,P(B):§,P(C):Z :
Goi D 1a bién cb: “ft nhit mot con ga deé tru:ng suy ra D 1a bién ¢d: “ca 3 con ga déu
khong d¢ trimg”. Tur do ta co: D=ANBANC.Do viéc 3 con ga dé trung doc 1ap nén cac
bién ¢ A,B,C doc 1ap. Theo cong thirc nhan xéc suit ta co:
— —\(S\a/=y 111 1
P(D)=P(A).P(B)P(C)= 377 0.25

Theo cong thire bién ¢6 ddi ta duge P(D)=1-P (ﬁ) 23

Al s L A 1s 23
Vay x4c suat can tim la EYR




1,0 diém

—

H B

Do SA vudng goc voi (ABC) nén AC 1 hinh chiéu cia SC trén (ABC)
= SCA =60°=SA=2a3

a’\3
4

Dién tich tam gidc ABC1a S, ;. = 0,25
3

Thé tich khéi chép S.ABC 1a V, . = % (dvtt). 0,25
Ké duong thang d qua B va song song voi AC ta c6 khoang cach gitta AC va SB la
khoang cach gitra AC va mp(SB, d) va la khoang cach tur diém A dén mp(SB,d).
Tu A ké duong thang vudng goc vai d tai H. 0,25
Ta ¢6 QBH:EAC=60°:>AH:ABsin60°:¥.
K¢ duong thang qua A va vudng gdoc véi SH tai K . Ta c6 tam gidc SAH vuong tai A nén

1 1 1 4 1 5 av15

> = st ——=—Ft-5=-5=>AK=

AK® AH" SA® 3a° 3a° 3a 5
Do d vuong goéc véi SA va AH nén d vuong goc voi (SAH) = (SB,d) vudng goc véi
(SAH) ma AK wvuong goc véi SH nén AK vudng goc voi| 0,25

av15

5
ay/15
5

(SB,d)= d(A, (SB,d)) = AK =

Vay khoang cach gitra AC va SB la

1,0 diém

(T) ¢6 tam 1(3;1), ban kinh R =+/5.

Do 1A =IC = TAC = ICA (1)
Puong tron duong kinh AH cat BC tai M= MH L AB= MH//AC (cung vudéng gbc
AB)




— MHB =ICA (2)

Ta c6: ANM = AHM (chén cung AM) (3)
Tu (1), (2), (3) ta c6: Al vudng goc MN
= phuong trinh duong thang [A 1a: x+2y-5=0

0,25

Gia st A(5—-2a;a) elA.
a=0

Ma Ae(T)<:>(5—2a)2+a2—6(5—2a)—2a+5=0<:>5a2—10a=0c>[
a=

V61 a=2= A(L;2) (théa man vi A, I khac phia MN)
Véi a=0= A(5;0) (loai vi A, I cuing phia MN)

0,25

Goi E la tam duong tron duong kinh AH= E € MN = E(t; 2t —%j

Do E 1a trung diém AH= H(2t —1;4t —%j

AH=| 20-2:4t- 8 | TH=| 20— 4402
10 10

0,25

Vi AHLHI:Xﬁ.fﬁ=6©20t2—%t+%:O

Ta c6: AH = (g%} — BCnhén n=(2:1) 1a VTPT

= phuong trinh BC la: 2x+y-7=0

0,25

1,0 diém

>
pK: {7
—1<x<1

+)véi x=0=y=0..

+) Véi x#0 PT(1)@x(\/x2+1+1)+3x2\/27— Vxl_yl=y(«/y2+1+1) %)
Py

0,25

Xét ham sé f(¢) = t(\/t2 +1+ 1) trén R. Chirng minh ham sb dong bién trén R
Voidk x>y f(x)2 f(y)=VT(*)2VP(¥)

Dau “="xdyrakhi x=y

0,25

Thay x = y vao phuong trinh (2) ta duoc:

Cx-DVl+x+2x+DVl-x=2x PK:—1<x<1L,x#0

0,25




bit a=+1+x,b=~1-x; a,b>0 thay vao phuong trinh ta dugc

(@ —b>-Da+(@ b +D)b=(a’-b*) < @ =b)b+a)+b—a—(a>—b) =0

a=b

o @-b)b+a)+b—a—(a’-b*)=0 a+b_1+ﬁ.

+Véi a=b=x=0 (loai).

0,25
+Vé’ia+b=1+\/§:> 1+x+\/1—x:1+\/§:>x2:5+\/§:>x=i,/5+\/§.
2 2 8 8
Vay hé phuong trinh ¢6 cac nghiém x=y=+= 5+8\/§.
10 1,0 diém
2
Patt=x+y;t >2. Ap dung BPT 4xy < (x + y)’ ta co xyét—
o 2 4 0,25
pll=wBIZ2) s 25 0va —xpe -
xy—t+1 4
Ta co
2
t3—t2—t(3t 2) R
P> 4 _
¢ t-2 0,25
——t+1
. t t* —4t t* —4¢ t=0
Xéthamso f(z) = f')=——; f'H=0= =0 )
f(@) = /'@ 2 1@ 2y L:4
Lap bang bién thién cia ham so6 f(®). 0,25
;o . Clx+y=4 x=2
Do d6 min P = min f(¢) = f(4) = 8 dat dugc khi = 0,25
(2;+0) xy:4 y:2
------ Hét---——




	20160618thptqgtode
	20160618thptqgtodeda

