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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

HINH HQC 12-CHUONG 1
BAI 1: KHAI NIEM VE KHOI PA DIEN
A. KHOI PONG

H1: Rubic nay cé hinh dang gi?

B — HOAT PONG HINH THANH KIEN THUC:
I.KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP
a) Tiép can:

H1: Hay néu tén cac hinh sau:

H2: Quan sét va du doan tén cac hinh v¢ sau:

S
A
B E'
D
| /

Vay thé nao la khéi lang tru? Khéi chop?

b) Hinh thanh kién thic :
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Khéi lang tru ( khéi chop, khéi chop cut ) 1a phan khong gian duoc gisi han bai mot hinh
lang try ( hinh chép, hinh chép cut ), ké ca hinh ling tru ( hinh chdp, hinh chdp cut ) 4y.

Tén cua khéi lang tru hay khéi chop duoc dit theo tén cua hinh ling tru hay hinh chép gidi han
no.

Ta goi dinh, canh, mat bén, mat day, canh bén, canh day,... cua mot hinh lang tru (hinh chop,
hay hinh chdp cut) theo tha tu 1a dinh, canh, mat bén, mat day, canh bén, canh day,...cua khoi
lang tru (khbi chop, hay khéi chop cut) tuong Gng.

Diém khdng thudc khéi lang tru duoc goi 1a diém ngoai cua khéi lang try, diém thuoc khéi lang
tru nhung khong thudc hinh lang tru ¢ng voi khéi lang tru d6 duoc goi 1a diém trong cua khéi
lang tru. Piém trong hay diém ngoai caa khdi chdp, khdi chép cut ciing duoc dinh nghia trong
tu.

c) Vi du:

e

C

Hinh 1 Hinh 2
I1. KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI PA DIEN

1. Khai niém vé hinh da dién:

F Jor e
A ! Y
B : C'
|
] - I . C
A F o 5
g A B A
(HINH 1) (HINH 2) ( HINH 3)

Hinh da dién 1a hinh duoc tao bai mot sé hitu

" Luu y: -Mai da giac nhu thé goi 1a mot mit

han cac da giac thoa man hai tinh chat: ! Ciia hinh da dién
+ Hai da gidc phdn biét chi ¢d thé hogc khong -Céc dinh, canh cua cac da gic 4y ciing 1a
c6 diém chung nao hogc chi c6 mér dinh chung ||:  cac dinh, canh cua hinh da dién
hogc chi c6 mét canh chung. : M Dinhs
! |
+ Moi canh cia da gidc ndo ciing la canh chung i : :
, , . .. ! —Canh+ | I
Cua dung hai da giac. i At e
- o« //’ Fal
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c)Vi du:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

»VD1:

Cau hoi 1: Trong céc hinh 1, 2, 3, hinh nao la hinh da dién? vi sao?

Hinh 4 c6 bao nhiéu canh, bao nhiéu dinh?

Cau hoi 2: Hinh lap phuong c6 bao nhiéu canh, bao nhiéu dinh? I

-Nhimg diém khong thuoc khéi da dién duoc
goi 1a diém ngoai cua khéi da dién.

-Nhiing diém thudc khéi da dién nhung khong
thudc hinh da dién gigi han khéi da dién 4y
duoc goi 1a diém trong cua khéi da dién.

\_

/

>VD3:Cho khdi chép S.ABCD ¢6 O 1a giao diém AC va

BD,

I 14 trung diém SO, M 14 trung diém SA, N d6i xtng Véi |
qua M. Hay chi ra trong cac diém O, I, M, N, diém nao la
diém trong, diém nao 1a diém ngoai cua khéi chop S.ABCD?

diem trong |

diém ngodi

N

A

>VD4:Trong céc hinh sau, hinh nao 1a khéi da di

én?
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Hinh c

Hinh d Hinh e
Hinh f

>VD5:Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. Mbi hinh da dién c6 it nhat bén dinh.

B. M&i hinh da dién ¢4 it nhat ba canh.

C. S6 dinh cia mot hinh da dién 16n hon hogc bang sé canh caa no.

D. S6 mat cau mot hinh da dién 16n hon hoic bang sé canh caa né.
III. HAI DA DIEN BANG NHAU:

1. Phép doi hinh trong khong gian

a)Phép tinh tién theo
Trong khong gian, quy tic dat v-ecm v Trong khong
tuong tng moi diém M véi mdi gian cho vecto v
diém M’ xac dinh duy nhat dugc Phép bien hinh moi

goi la phép bién hinh trong khéng Aidm M thinh Fidm M’
gian.

\ b) Phép doi xirng qua mat phang (P),

Phép bién hinh trong khong gia la phép bién hinh bién méi diém thugc

dugC ol l'(f';‘] phép df"ihh"_‘[‘ ”flu_ 0 (P) thanh chinh né, bién méi diém M
ST LA ] e GOt ) khéng thudc (P) thanh diém M’ sao
/ cho (P) 1a mdt phang trung tryc cia

: v

d) Phép dol xing quaffu’oﬂg ¢) Phép doi xumg tam O, 1a phép bién hinh
thang A (hay phép doi ximg qua. | | pigy giém O thanh chinh no, bién mdi

truc A), la phép bien hinh bién diem M khdc O thanh diém M’ sao cho O
méi diém thugc dwong thang A la trung diém ciia MM,
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Trén con dudng thanh cong khong c6 dau chan cia ké ludi biéng
2. Hai hinh bang nhau:
Pinh nghia: Hai hinh duoc goi 1a biang nhau néu c6 mét phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
Pic biét: Hai da dién duoc goi 1a bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién da dién nay thanh da dién kia.
IV/ PHAN CHIA VA LAP GHEP KHOI PA DIEN:

a) Tiép can: Quan sat cac hinh sau va tra 15i cau hoi twong tng.

Hinh 1 @

0903665259-lammohinh.net

H: Tim mdi lién hé giira
hinh a va hinh b

Quan sat cac manh ghép
trong cac md hinh trén hay cho biét chiing c¢6 bao nhiéu
diém trong chung véi nhau?

b) Hinh thanh kién thirc: Néu khéi da dién (H) 1a hop cua hai khéi da dién (H,) va (H,) sao
cho (H, )va (H, ) khong co chung diém trong nao thi ta ndi c6 thé chia khéi da dién (H)
thanh hai khdi da dién (H, )va (H,), hay c6 thé Iap ghép hai khéi da dién (H,)va (H,)
thanh khoi da dién (H).

c) Vi du:

>VD1: Cho khéi tir dién ABCD. Trén doan AD ldy diém | khac Ava D. Mit phang (IBC)
chia khéi ttr dién da cho thanh nhitng khéi tt dién nao?
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A

C) HOAT PONG LUYEN TAP VA VAN DUNG:

Bai tap tw luan:

Bai 1. Hay phan chia khdi ling tru ABC.A’B'C’ thanh ba khdi ti dién.
Bai 2. ( Bai tap 3/sgk/trang 12) Hiy phan chia mot khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C' D' thanh nam khdi

tir dién

Bai tap tric nghiém:

Cau 1;

Cau 2:

Céau 3:

Cau 4:

[ Mire @6 1] S6 cac dinh hogc sé cac mat bat ki hinh da dién nao ciing:
A. 16n hon 4. B. I6n hon hoic bang 5.
C. I6n hon 5. D. 16n hon hoic bang 4.

[ Mike @9 1] Vat thé nao dudi day khong phai la khdi da dién?

(R4 ) Ao

[ Mirc d9 1] Hinh da dién bén co6 bao nhiéu canh?

A. 21. B. 22. C. 23. D. 24.

[ Mike @9 1] Goi n 1a s6 hinh da dién trong bén hinh trén. Tim n.
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Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Céau 13:

Céau 14:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

C.n=1. D. n=3.

[ Mite @9 1] Cho khéi chép ngi gide S.ABCDE . Mat phang (SAD) chia khéi chép d6 thanh
A. Hai khéi chop t giac.

B. Mot khdi ti dién va mot khéi lang tru.

C. Mot khéi tir dién va mot khdi chop ta giac.

D. Hai khdi tt dién.

[ Mite dd 1] Trong c&c ménh dé sau, ménh dé nao dung?

S4 cac canh cua hinh da dién ludn ludn:

A.lén hon 6. B.I6nhon 7.

C. 16n hon hoic bang 8. D. 16n hon hoic bing 6.
[ Mire @9 1] Hinh lap phuong c6 tit ca bao nhiéu mat phang di xang?
A. 8 mat phang. B. 9 mit phang.

C. 10 mit phang. D. 12 mat phéng.

[ Mire do 2] Mot hinh da dién c6 cdc mat 1a nhiing tam giéc thi sO mat M va sb canh C cua da
dién d6 thoa man

A. 3C=2M. B.C=M+2. C.M=C. D.3M =2C.

[ Mite dd 2] Cho mot da dién ¢c6 m dinh va mdi dinh 1a dinh chung cta dung 3 canh. Chon
ménh dé dung trong cac ménh dé sau:

A. m 1a mot s6 chan. B. m chiacho 3 du 2.

C. m chia hét cho 3. D. m 1a mot s lé.

[ Mike dd 2] Biét rang khdi da dién ma mdi mat déu 1a hinh ngii gidc. Goi C 1a s6 canh cua khoi
da dién do, luc do ta co:

A. C 1asé chia hét cho 3. B. C 1as6 chan.

C. Clasd lé. D. C la s chia hét cho 5.

[ Mike @9 2] Trong cac ménh d& sau, ménh dé nao dung?

A. S6 dinh va s6 mat caa mot hinh da dién ludn bang nhau.

B. Ton tai hinh da dién c6 s6 dinh va sé mat bang nhau.

C. Ton tai mot hinh da dién c6 sb canh bang sb dinh.

D. Tén tai mot hinh da dién c6 s6 canh va mit bang nhau.

[ Mire d§ 2] Mat phang (AB'C’) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh cac khéi da dién nao?
A. Mot khéi chop tam giac va mot khdi chop tir giéc.

B. Hai khdi chdp tam giéc.

C. Mot khéi chdp tam giac va mot khéi chop ngii giac.

D. Hai khéi chép tir giac.

[ Mtre d6 3] Mot hinh 1ap phuong ¢6 canh 4cm . Ngudi ta son do mat ngoai caa hinh 1ap phuong
roi cat hinh lap phuong bang cac mat phang song song voi cac mat cua hinh lap phuong thanh
64 hinh lap phuong nho ¢ canh 1cm. C6 bao nhiéu hinh lap phuong c6 dting mot mat dugc son
do?
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Cau 15;

Cau 16:

Cau 17:

Céu 18:

Cau 19:

Céau 20:

Céau 21:

Céau 22:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A. 8. B. 16. C. 24. D. 48.

[ Mire dd 3] Cho t dién ABCD. Lay mot diém M gita A va B, 1 diém N gita C va D
bdng 2 mat phang: (MCD) va (NAB), ta chia khdi da dién thanh 4 khéi ta dién

A. AMCN, AMND, AMCD, BMCN . B. AMCN, AMND, BMCN, BMND..

C. AMCD, AMND, BMCN,BMND . D. BMCD, BMND, AMCN, AMDN .

[Mtre do 1] Hinh nao trong cac hinh sau khdng phai 1a hinh da dién?

A. Hinh chop. B. Hinh vuéng. C. Hinh lap phuong. D. Hinh lang tru.
[Mire @9 1] Cho khéi chdp cd 1a n—giac (n=3;ne N). Ménh dé nao sau day dung?

A. S6 canh caa khéi chop bangn+1.. B. S6 mit cua khdi chép bang 2n..

C. S6 dinh cua khdi chép bangn +1.. D. S6 mat cua khdi chdp bang sb dinh caa no.

[Mite @9 1] Hinh nao duéi day khong phai 1a mot khéi da dien?

| g

A. . B. . C. D.

[Mire @9 2] Cho da dién (H ) co tat ca cac mat déu la tam gidc. Khang dinh nao sau day ding?
A Tong cac mat cua (H ) ludn 1a mot sb chan.

B. Tong cac mat cua (H ) ludn gép déi tong sb dinh cua (H).

C. Tong sé cac canh cua (H ) 1a mot s6 khong chia hét cho 3.

D. Tong so cac canh ciia (H ) ludn gap doi tong sb cac mat cua (H ).

[Mue d@o 1] Cho Khéi lang try tam giéc‘ déu‘ ABC.A'B:C'. Vé phia ngoai khéi ling tru ’nay ta
ghép thém mét khoi lang tru tam giac déu bang vaéi khoi lang tru da cho, sao cho hai khéi lang

try c6 chung mot mat bén. Hoi khéi da dién méi 1ap thanh c6 may canh?
A. 9. B. 12. C. 15. D. 18

[Mire @9 1] Phan chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ bai hai mat phang (AB'D’) va (AB'D) ta
duoc céc khdi nao sau day?

A. Khéi chop ta giac ABDD'B’ va khéi tir dien ABDB'.

B. Khéi chdp ti giac ABDD'B’ va khéi ta dien ADD'B’.

C. Khéi chép tir giac ABDD'B’ va khéi t dien AA'B'D’.

D. Ba khdi ta dien ABDB', ADD'B'va AA'B'D'.

[Mql'l’c do 1] M6t hinh hgp ding c6 day 1a hinh thoi (khong phai la hinh vuéng) cé bao nhiéu mat
phang doi xtng?

A. 4 mat phang. B. 1 mat phang. C. 2 mat phang. D. 3 mit phang.
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Cau 23:

Cau 24:

Céau 25:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[Mike dd 1] Hinh da dién nao dudi ddy khong c6 tam d6i xtng?

LD 4( L

A. Tidiéndéu. B.Batdiéndéu.  C. Hinh lap phuong. D. Lang tru luc gi4c déu.

[Mire d§ 1] Mot hinh chop ¢6 46 canh ¢ bao nhiéu mat?
A. 24. B. 46. C. 69. D. 25.
[Mike dd 2] Hinh hop chit nhat ¢ ba kich thude doi mot khac nhau c6 bao nhiéu mit phang dbi

xung?
A. 3 mat phang. B. 4 mat phang. C. 6 mit phang D. 9 mit phang.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

~ HINHHQC 12 - CHUONG 1 ‘
§2. KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN PEU

A. PHAN KIEN THU'C CHINH
I. PINH NGHIA CO PIEN

1. Dinh nghia
*\/D MO PAU:
Cau héi:

1. Lay hai diém M, N thudc khéi lap phuong. C6 nhan xét gi vé vi tri cia doan thaing MN va

khéi 1ap phuong?

- VD vé khéi da dién loi:

- VD vé khéi da dién khong phai la da dién 16i:
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

- VD Vé khéi da dién déu:

* DN:

- Khéi da dién (H) duoc goi la khéi da dién 16i néu doan thang ndi hai diém béat ki cia (H) luén
thudc (H ) . Khi d6 da dién xdc dinh (H) duoc goi 1a da dién 16i.

- Khéi Da dién déu la khdi da dién 16i ¢ tinh chét sau day:

a) Mdi mat caa né 1a mot da giac déu p canh.

b) Méi dinh ctia né 1a dinh chung cua dung g mat.

Khdi da dién déu nhu vay duoc goi 1a khdi da dién déu loai { P; q}.
*Cha y:
- Mot khéi da dién 1a khéi da dién 16i khi va chi khi mién trong cua n6 ludn nam vé mot phia ddi

véi méi mat phang chira mot mat cua no.

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

- Trong cac hinh trén, cac hinh biéu dién cua khoi da dién 16i la hinh: ...........cocoveeeeeeennn.

- Trong cac hinh trén, cac hinh biéu dién cua khoi da dién khéng phdi da dién 16i la hinh: ...
*VD2:

Goi tén cac khaéi da dién déu sau:
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

*VD3:
Trong cac khoi da dién déu sau hdy xdc dinh sé canh & méi mat va méi dinh ciia né la dinh chung

cua bao nhiéu mat ?

Il. TINH CHAT
1. Dinh ly

* PL: chi ¢6 nam loai khdi da dién déu. D6 12 loai {3; 3} , loal {4;3} , loal {3;4} , loai {5; 3} , loai

{3,5} .

Loai {3;3] : khéi tu dign déu; {4;3} : khéi lap phuong; {34} : khéi bt dién déu; {5;3} : khéi mui

hai mat déu; {3;5}: khoi hai muoi mét déu.

2. Vidu
*VD1:
Cho cdc da dién sau: ti dién déu, hinh chop tiz gide déu, lang tru tam gidc déu, \dp phirong, bat
dién déu.
- Trong cdc da dién trén, da dién deu g&m:...
- Trong cdc da dién trén, da dién khong phdi da dién déu gom: ... ... ......c.c.ccooe e eceee e,
*VD2:

Hoan thanh bang sau:
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Tén da dién Loai Sé mat Sé dinh Sé cgnh
Tiediéndeu | s | e | e,
{4;3} .............
.............. 8 6
.............. e | 20 30
.............. 20 ceeveeeen | 30

*VD3:

Tinh dién tich toan phan caa da dién déu trén (hinh v&) biét canh caa da dién d6 1a 10cm.

B. LUYEN T4P
I. Chara bai tdgp SGK
Bai 1 trang 18 -SGK:

Cit bia theo mau dudi day (h.123), gip theo dudng keé, roi dan cac mép lai dé duoc cac hinh tir dién déu,

hinh 14p phuwong va hinh bat dién déu.

A

VAVAY

AVA

I1. Bai td@p trdc nghiém

A
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Trén con dudng thanh cong khdng cé dau chan cua ké luoi biéng

Cau 1. [Mirc @9 1] Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. Tam c&c mat cta mot hinh 1ap phuong 1a cac dinh cia mot hinh 1ap phuong.

B. Tam c4c mat cia mét hinh ta dién déu 1a cac dinh cia mot hinh ti dién déu.

C. Tam cac mit ciia mét hinh ti dién déu 1a cac dinh ciia mét hinh lap phuong.

D. Tam cac mat caa mot hinh 1ap phuong 1a cac dinh cua mét hinh tir dién déu.
Cau 2. [Mire dd 1] Khdi bat dién déu 13 khéi da dién déu loai nao ?

A. {3;4}. B. {3;3}. D. {4;3}. C.{53}.

Cau 3. [Mike dd 2] Trong khong gian chi c6 5 loai khdi da dién déu nhu hinh v&

& OO

Khéi tir dién Khoi lap Hinh 20
deu phuong mat deu

Bat dién déu Hinh 12 mit déu

Ménh dé nao sau ddy dang?
A. Moi khéi da dién déu c6 sé mat Ia nhitng sé chia hét cho 4.
B. Khdi lap phuong va khéi bét dién déu co ciing s6 canh.
C. Khéi tur dién déu va khoi bat dién déu c6 1 tam ddi xang.
D. Khéi muoi hai mit déu va khéi hai muoi mit déu co cing sb dinh.
Cau 4. [Mire d9 2] S6 mat phang déi xtng ciia khéi da dién déu {4;3} 1a
A. 3. B. 6. C. 8. D. 9.
Cau 5. [Mirc @ 2] Cho hinh da dién déu loai {4;3} canh a. Goi S latong dién tich tat ca cac mat cia
hinh da dién d6. Ménh dé nao dudi day dang?
A. S =4a’. B. S =6a’. C. S=8a°. D. S =10a°
BAI TAP VAN DUNG

Caul. [Mikc dd 1] Trong cac hinh sau, hinh nao khong phai la da dién 1i

- W

A.Hinh 1 B.Hinh 2 C.Hinh 3 D.Hinh 4

Cau 2. [Mikc dd 1] Trong cac hinh dudi dy, hinh nao khdng phai 1a da dién 16i?
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Céu 3.

Cau 4.

Caub.

Cau 6.

Cau7.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

\

Hinh | Hinh II Hinh 1ll Hinh IV

A. Hinh (1). B. Hinh (). C. Hinh (11). D. Hinh (1V).

[Mire dd 2] Tam tat ca cac mat cia mot hinh lap phuong 1a cac dinh caa hinh nao trong cac hinh
sau day? ‘ . . ‘
A. Bat dién déu. B. T dién déu. C. Luc giac deu. D. Ngii giac deu.

[Mire d 2] Chon khang dinh diing
A. Tam tat ca cdc mat caa mot hinh 1ap phuong la cac dinh caa maét hinh 1ap phuong.

B. Tam tit ca cAc mat cia mot hinh tir dién déu 1a cac dinh cia mét hinh ta dién déu.
C. Tam tat ca cac mat cua mot hinh tir dién déu 1a cac dinh caa mét hinh 1ap phuong.
D. Tam tat ca cac mat caa mot hinh lap phuong 13 cac dinh cua mét hinh ti dién déu.

[Mire dd 3] Trung diém cac canh ciia mot ti dién déu tao thanh
A. Cac dinh cua mot hinh tir dién déu.

B. Cac dinh cua mot hinh bat dién déu.
C. Cac dinh cia mot hinh mudi hai mat déu.
D. Cac dinh caa mét hinh hai muoi mat déu.

[Mire dd 2] Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Ton tai khoi tir dién la khoi da dién déu.

B. Ton tai khdi ling tru déu 1a khdi da dién déu.
C. Ton tai khéi hop 1a khéi da dién déu.
D. Ton tai khéi chop tir giac déu la khéi da dién déu.

[Mire dd 2] Trong khdng gian chi ¢ 5 loai khdi da dién déu nhu hinh vé

Khéi to dien Khoi lap Batdiendéu  Hinh 12 mat Hinh 20 mat déu
déu phuong déu

Ménh d& nao sau day ding?
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Céau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Céu 12.

Cau 13.

Cau 14.

Trén con dudng thanh cong khdng c6 dau chan cua ké luoi biéng
A. Moi khéi da dién déu cd sé mat Ia nhitng s6 chia hét cho 4.
B. Khéi lap phuong va khéi bat dién déu c6 cuing sb canh.
C. Khéi tir dién déu va khdi bat dién déu co 1 tim d6i xang.
D. Khéi muoi hai mat déu va khéi hai muoi mit déu co cing sb dinh.

[Mire d 2] Khéi da dién déu loai {5;3}, dién tich mot mat cua khéi da dién do 1a 3m?. Tong
dién tich cac mit cua khéi da dién d6 bang:
A. 36m°. B. 24m*. C. 18m°. D. 60m*.

[Mike dd 2] Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S 4 téng dién tich tit ca cac mit cua hinh bat
dién d6. Tinh S .
A. S =2+/3a. B. S =44/3a’. C. S=8a. D. S =+/3a%.

[Mire d 1] Trong céc khéi da dién sau: Khoi tw dién, khoi lap phuong, khdi chop ta giac, khoi
hop, cd may khoi da dién 16i?

A 2. B. 3. C. 4. D. 1.

[Mire d§ 1] Khoi da dién (H) dwoc goi 1a khoi da dién 16i néu

A. Doan thang néi hai diém bat ky ciia (H ) nam vé hai phia d6i véi (H).

B. Doan thang ndi hai diém bat ky cua (H ) khong thuge (H).

C. Mién trong cua nd ludn nam vé 2 phia ddi véi mdi mat phang chira 1 mat cia no.

D. Poan thing néi hai diém bét ky cua (H ) ludn thuac (H).

[Mire dd 1] Chon khang dinh nao ding?
A. Khéi da dién déu loai {p;q} lakhéi da dién déucé p mit, g dinh.

B. Khdi da dién déu loai {p;q} 1a khéi da dién 156i thoa man mdi mét ciia nd 1a da gide déu p
canh va mdi dinh cua né 1a dinh chung cua ding g mit.

C. Khéi da dién déu loai {p;q} lakhdi da dién déucod p canh, g mat.

D. Khoi da dién déu loai {p;q} 1akhéi da dién 16i théa médn moi dinh cia n 1a dinh chung cua
dang p mat va mdi mat cua né 1a mot da giac déu q canh.

[Mire d 1] Mot hinh lang tru c6 12 canh thi c6 tit ca bao nhiéu dinh?
A. 8. B.12. C. 4. D. 6.

[Mire dd 2] Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Khéi chop tir gidc déu la khéi da dién déu loai {3;3} .

B. Khéi bat dién déu khong phai 1a khdi da dién 15i.
C. Lép ghép hai khi hop ludn dugc mot khéi da dién 16i.

D. Tn tai hinh da dién c6 sé dinh bang sé mit.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
Cau 15. [Mirc @9 2] Mot nguoi tho thu cong 1am mé hinh 1ong dén bat dién déu, mdi canh cua bét dién
d6 duogc lam tir cac que tre @6 dai 8cm. Hoi nguoi do6 can it nhat bao nhiéu mét que tre dé lam
100 cai dén (gid str méi Néi giita cdc que tre ¢6 do dai khong ddng ké)?
A. 9600. B. 96. C. 6400. D. 64.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

HINH HQC 12 - CHUONG 1
§3. KHAI NIEM VE THE TICH KHOI PA DIEN
A. PHAN KIEN THUC CHINH
I. PINH NGHIA CO PIEN

1. Dinh nghia

* VD MO PAU: Cho khdi lap phuong c6 canh bang 1cm (c6 thé tichlcm®). Cac khéi da dién duoc ghép
tir cac khoi 1ap phuong c6 canh bang 1cm (hinh v&).

a) So sénh thé tich hai khdi lap phuong (hinh vé).

b) Tinh thé tich V cua khdi da dién (hinh ve).

* Pinh nghia: Thé tich ctua khdi da dién (H) 1a mot s6 duong duy nhat V) thoa man céc tinh chat sau:
a) Néu (H) l1a khdi lap phuong c6 canh bang 1 thi V) = 1.
b) Néu hai khéi da dién (H1), (Hz2) bang nhau thi V=V (12).
¢) Néu khéi da dién (H) duoc phan chia thanh hai khéi da dién (Ha), (H2) thi V) = Viay + V).
*Chay:

e V() ciing duoc goi 1a thé tich caa hinh da dién gidi han khéi da dién (H).
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

e Khdi lap phuong c6 canh bang 1 duoc goi la khdi lap phuong don vi.
2. Vidu

*\VD1: Mot bac tam cap duoc xép tir cac khdi da hinh 1ap phuwong ¢ canh bing bang 1cm nhu hinh v&.

Hay tinh thé tich cua khéi tam cap?

*VD2: Cho khéi ldp phuwong ABCD.A'B'C'D’ ¢ canh bang 1(m).Tinh thé tich khéi ling tru
ABC.A'B'C".

Il. TINH CHAT
1. Binh Iy

* Pinh ly: Thé tich cia mét khai hp chiz nhdt bang tich ba kich thwéc cia no.

V =abc .

A D

B ! C
|
A/’l‘_______ D’
~
-

B’ C’

* pinh ly: Thé tich khoi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu caoh la V = Bh .
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y thanh cdng khong c6 diu chan cuaa ké ludi biéng
c

* Pinh Iy: Thé tich khéi chopcd dién tich déay B va chiéu cao h 1a
V = l Bh .
3

, ’ 3
* Hg qud: Thé tich cia mét khdi ldp phwong canhala V =2
2. Vidu
*VD1: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh vudng, canh bén bang 4a va duong chéo
5a .Tinhthétich hinh hop chir nhat nay.

*VD2:  Cho ling try tam giac ABC.A'B'C"' c6 day la tam giac déu canh a, goc gitra canh bén va mat
d4y bang 30°. Hinh chiéu caa A' 1én (ABC) la trung diém | cua BC. Tinh thé tich khéi ling
tru.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

*VD3: Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB=a, ACB =60°, canh
bén SA vudng goc véi mit day va SB hop v6i mit day mot goc 45°. Tinh thé tich V' caa khéi
chop S.ABC.

*\D4: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng ABCD. Mit bén SAB 1a tam giac déu c6 duong cao
SH = 2a+/3va nim trong mit phing vudng géc vai mit phing (ABCD). Tinh thé tich khdi chép
S.ABCD.

*\/D4: Cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C'.Goi E va F lan luot hr trung diém cua cac canh AA'va
BB'.Duong thang CE cit duong thang C'A'tai E'. Puong thang CF cit duong thang C'B 'tai
F'.Goi V Iathé tich khéi lang tru ABC.A'B'C".

a) Tinh thé tich khéi chop C.ABFE theo V .
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
b) Goi khdi da dién (H ) Ia phan con lai cua khéi lang try ABC.A'B'C'sau khi cét bo di khéi

chép C.ABFE .Tinh ti s6 thé tich cua (H ) va cia khdi chopC.C'E'F .

B. LUYEN T4P

I. Chiza bai tdp SGK

Bai 1 trang 25 — SGK: Tinh thé tich khdi t& dién déu canh a.
Bai 2 trang 25 — SGK: Tinh thé tich khdi bat dién déu canh a.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
Bai 4 trang 25- SGK: Cho hinh chép S.ABC . Trén cac tia SA, SB, SC lan luot liy 3 diém A', B', C' khéc
SA' SB' SC'
SA SB SC

Ve aipie
S . Chiing minh: 2-A4BC
S.ABC

Chu y: Cong thuc (1) chi van dung véi chop tam giac.
Hai trong 3 diém A',B',C"' c6 thé trung véi A, B,C .Khidotaco :

VS.A'B'C' — SB'-SC' .
VS.ABC SB SC

Néu A'= A tacé

) Ve rmr '
Néu A'=Ava B'=B taco -S4 BC _sC .
VS.ABC SC

Bai 5 trang 26- SGK: Cho AABC vuéng can ¢ A va AB = a .. Trén dudng thang qua C va vudng goc véi
mp ABC liy diém D sao choCD =a. Mit phing « quaC vubng goc véi BD cit BD tai F
vacit AD tai E . Tinh thé tich khéi tir dién CDFE theo a .

I1. Bai td@p tric nghigm

Cau 1. [Mic dd 1] Thé tich hinh 1ap phuong canh +/3 13

A. 643. B. 3V3. C. 3. D. 3.
Cau 2. [Mirc d9 1]  Cho khoi chop c6 déy 1a hinh vudng canh a va chicu cao bang 2a. Thé tich cua
khoi chop da cho bang
2 4
A. 4a°. B. §a3. C. 2a°. D. §a3.

Cau 3. [Mirc @9 1]  Cho hinh chdp S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc véi
3

day va thé tich cua khbi chop d6 bang % . Tinh canh bén SA.

A. # B. # C. a3, D. 2av3.

Cau 4. [Mic dd2] Cho khéi lang tru diing ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc déu canh a va AA'=+/2a
.Thé tich cua khoi lang tru da cho bang
J6a’ g Y6a’ c Vea’ o Vea'

2 4 6 12

A.

Cau 5. [Mire @ 2] Hinh chop S.ABCD day hinh thoi, AB =2a, géc BAD bang 120°. Hinh chiéu vuéng
goccua S 1én (ABCD) la | giao diém cua 2 dudng chéo, biét SI = % . Khi d6 thé tich khéi chép S.ABCD
la

3 3 3 3
a’ve, g &V c a2, p, &8,
9 3 3 9
Cau 6. [Mucdo 2] Cho h‘|‘nh chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vubng canh a, mat béq SAB Iagam
gi&c can tai S va nam trong mat phang vuéng géc véi day; goc gitra SC va mat phang day bang

45° . Tinh thé tich khéi chop S.ABCD bang:

A
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

3 3 3 3
a'y3 B.a*/g. c.aﬁ. D.a*/g.

A .
12 9 24 6

Cau 7. [Mirc d§ 3]  Cho hinh chép déu S.ABC, géc giita mat bén va mat phing day (ABC) bing 60°,

khoang céch gitta hai duong thang SA va BC bang 32 Thé tich cua khéi chép S.ABC theo

247
a bang
3 3 3 3
A.a‘/é. B.a*@. C.a*@. D.a*/é.
12 18 16 24

Cau 8. [Mire d9 3] Cho hinh ling tru ABCD.A'B'C'D’ c6 day ABCD I hinh thoi canh a, ABC = 60° .
Chén duong cao ha tir B’ tring véi tam O cua day ABCD ; goc gira mét phang (BB'C'C) Véi
day bang 60°. Thé tich ling tru bang:

3a°\/3 2a°+/3 3a°/2 3a’

A. . B. . C. . D. —.
8 9 8 4

Cau 9. [Muc @9 3] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuong tai A va D, AB=AD=a,
CD =2a. Hinh chiéu cua dinh S 1&n mat (ABCD) triing véi trung diém cua BD. Biét thé tich
3

tr dién SBCD bing = . Khoang cch tir dinh A dén mit phing (SBC) 1a?

J6
A2 B, Y2, c. 23 kb
2 6 6 4
Cau 10. [Mirc do 4] Cho tr dien ABCD co6 cac canh AB, AC, AD d6i mot vudng goc nhau; AB =6a,
AC =7a va AD=4a. Goi M,N,P tuong tng la trung diém cac canh BC,CD,DB. Tinh thé
tich V cua khéi tir dien AMNP .
28a° 7a°

AV =7a% B.V = 3 C.V=T. D.V =14a°.

C. BAI TAP TU LUYEN (phdn nay khong lam PPT)

Cau 1.[Mire @9 1] Cho hinh lang tru ding c6 dién tich day 1a 3a?, do dai canh bén bang 2a. Thé tich
khéi lang tru nay bang

A. 6a3. B. 3a°. C. a. D. 2a®.

Cau2. [Mirc d 1] Cho khéi chop S.ABC c¢6 SA vudng goc véi day, SA=4, AB=6, BC=10 va
CA =8. Tinh thé tich V cuaa khéi chép S.ABC.
A V =32. B. V=192. C. Vv =40. D.vVv=24.

Cau 3. [Mirc dd 2] Cho mot hinh chop tam gidc déu c6 canh day bang a, gdc giira canh bén va mat
phang day bang 45°. Thé tich khdi chop do 1a
3 3 3 3
a3, B. L. c & p, &8
12 12 36 36
Cau 4. [Mirc @9 2] Cho hinh chép S.ABCD day hinh chir nhat, SA vuong goc day, AB=a, AD =2a.
G6c giita SB va day bang 45°. Thé tich khdi chép 1a
3 3 3 3
a\/i. Blzi. C.a_. D.a\/i.

3 3 J3 6
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Cau 5.[Mire d§ 2] Cho hinh chép S.ABC c¢6 AC =a, BC =2a, ACB =120, canh bén SA vudng

goc voi day. Puong thing SC tao vi mit phang (SAB) g6c 30°. Tinh thé tich cua khdi chop
S.ABC

3 3 3 3
A2 105 . g 2 1105 . C. a’+v/105 . D 2 105 .
28 21 42 7

Cau 6. [Mirc dd 2] Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc vuodng tai B. Biét ASAB 1a tam giac
déu va ndm trong mat phang vudng gdc véi mat phang (ABC). Tinh thé tich khdi chop S.ABC
biét AB=a, AC =a+/3.

a*\6 5 a*\6 c a*\2

12 4 6

A.

3
D. &.
4
Cau 7. [Mwre d92] Lang tru dang ABC.A’B’C’ c6 day ABC la tam giac vuodng tai A, BC =2a, AB =a.
Mat bén (BB’C’C) la hinh vuéng. Khi d6 thé tich lang tru la

3
A. af. B. a®/2. C. 2a°V3. D. a%/3.

Cau 8.[Mirc d 3] Cho hinh ling tru ABC.A'B'C'co day ABC la tam gidc déu canh banga . Hinh chiéu
vudng géc ciia A' trén (ABC)1a trung diém cua AB . Mit phang (AA'C'C) tao véi day mot goc
bang 45°. Tinh thé tich V cua khéi lang tru ABC.A'B'C".

3 3 3 3
Av=2 B.v= 2 cv=32 D.V =2
8 4 2 16

Cau 9. [Mire dd 3] Cho hinh chép tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh bang J2a. Tam
giac SAD can tai S va mat bén (SAD) vudng goc véi mat phiang day. Biét thé tich khéi chdp

S.ABCD bing %a3. Tinh khoang cach h tir B dén mat phang (SCD).

3 Z&a_ J6

A.h:ﬂa. B. h==a. C. h D. h=—a.
3 2 5 3

Cau 10. [Mirc @9 4] Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi V 14 thé tich caa khdi chdp
S.ABCD va M, N, P lan lugt la trung diém cuia cac doan thang SC, SD, AD. Thé tich cua
khéi tir dien AMNP bang
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

HINH HQC 12- CHUONG 2
§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY
I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY
Quan sat cac hinh anh sau

Néu ding mot mit phang song song voi ddy cat nhimg do vat nay thi thiét dién tao duoc 13 hinh
1 et e et e et ee et ee e abee ettt e ettt e e tt e e e taeeantaeeanbaeeanteeeanbeeennsaeeenneaenns
I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY

Trong khong gian, cho mét phing (P) chira dudng thang A va dudng (C). Khi quay (P) quay
quanh A mot goc 360° thi:

= Mbi diém M & (C) vach ra mot duong tron tim O € A va ndm trén mit phang vudng goc véi
A.

= Duong (C) s€ tao nén madt hinh dugc goi 1a mat tron xoay.

+ DPuong (C): Pudng sinh cia mit tron xoay.

+ Puong thang A: Tryuc ctia mat tron xoay.
PO VAT NAO SAU PAY CO BE MAT NGOAI LA MAT TRON XOAY?

Binh gom

Ly nu'éc Miii khoan

Am tra
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

II. MAT NON TRON XOAY
1. PINH NGHIA

C)

()

\\
X
\

Trong mp (P), cho hai dudng thang (C)va A cit nhau tai diém O va tao thanh géc nhon S
(0°<p<90).

Quay (P) xung quanh A mot géc 360°.

Puong thang (C ) sinh ra mot hinh goi 1a mdt nén tron xoay.

+ Dinh O.

+ Puong thing A: Truc

+Dudng thang (C): Dudng sinh

+ Goc ¢ dinh O: 28

2.HINH NON TRON XOAY VA KHOI NON TRON XOAY
a) Hinh non tron xoay:
Hoi: Khi quay AOIM quanh Ol , canh IM va OM tao thanh hinh gi?
= IM tao thanh hinh tron tam | , ban kinh IM — goi 1a mat day.
OM tao thanh mot phan non tron xoay — goi 1a mat xung quanh.
Vay hinh nén hop ciia hai phan: Mt day va mat xung quanh
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Cho AOIM vudng tai I. Khi quay OMI xung quanh canh géc vudng Ol thi duong gap khiic
OMI tao thanh mot hinh goi I1a hinh non tron xoay.

* GOm hai phan:

— Mat day: La hinh tron (I, IM)

— Phan mat xung quanh: La phan mit tron xoay sinh bi OM quay xung quanh Ol

* Pjic diém: — Pinh: O

— DPuong cao: Ol

— DPuong sinh: OM

b) Khéi non tron xoay:
Phan khong gian dugc gidi han béi mot hinh nén tron xoay ké ca hinh nén dé duoc goi 1a khdi
non tron xoay.
— Piém ngoai: diém khong thudc khbi non.
— Piém trong: diém thudc khdi non nhung khong thudce hinh non.

3. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH NON TRON XOAY
a) Hinh chép ndi tiép hinh nén tron xoay
Mot hinh chép dugc goi 1a ndi tiép mét hinh nén néu
= day cta hinh chop 1a da giac ndi tiép dudng tron ddy cua hinh nén
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

< va dinh cua hinh choép 1a dinh ctia hinh nén
Khi d6 ta n6i hinh ndn ngoai tiép hinh chop
* Pinh nghia: Dién tich xung quanh cua hinh noén tron xoay la gidi han cua dién tich xung quanh
ciia hinh chdp déu néi tiép hinh nén dé khi sé canh ddy tang 1én vé han.
O

b) Cong thirc tinh di¢n tich xung quanh ciia hinh nén tron xoay: S, = zrl
trong do: I : ban kinh day| : d¢ dai duong sinh
Ghi nhé: Tong cua dién tich xung quanh va dién tich ddy goi 14 dién tich toan phan

2
Sip = Syq + Sasy = 7T + 721

day

4. THE TICH KHOI NON TRON XOAY

a) Dinh nghia:
Theé tich khoi non tron xoay 1a gidi han cua thé tich khoi chop déu noi tiép khoi noén do khi s

canh day tang lén vo han
b) Céng thirc tinh thé tich khdi nén tron xoay:
1 1
V=-Bh==zr’h
3 3

Trong do: r: ban kinh
h: chiéu cao

Vi du 1: Cho tam giac ABC vudng tai A, AB = av/3 va BC =2a. Khi quay tam gidc ABC quanh truc

AB ta dugc mdt hinh nén tron xoay.
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a) Tinh thé tich khdi non.
b) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh non.

Vi du 2: Cit hinh nén dinh | béi mot mit phang di qua tryc caia hinh nén ta dugc mot tam giac vudng can

Cau l:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

c6 canh huyén bing av2, BC 1a day cung cia dudng tron day hinh nén sao cho mit phing
(IBC) tao vé&i mit phang chira day hinh nén mot géc 60°. Tinh theo a dién tich S cuia tam giac
IBC.

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cho duong thang | cét va khong vudng goc véi A quay quanh A thi ta dugc
A. Hinh nén tron xoay. B. Mit non tron xoay. C. Khdi non tron xoay. D. Mit try tron xoay.

Cho tam giac ABC vuong tai A. Khi quay tam gidc ABC (ké ca cac diém trong) quanh canh
AC ta duoc
A. Khbi non. B. Mat non. C. Khéi tru. D. Khéi cau

Mat phéng chtra truc cia mot hinh non cét hinh nén theo thiét dién la:
A. Mot hinh chit nhat.  B. M0t tam giac can. C. Mot duong elip. D. Mot duong tron.

Hinh ABCD (nhu hinh bén) khi quay quanh BC thi tao ra:
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Cau 6:

Cau7:

Cau 9:

Cau 10:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A B

A. Mot hinh tru. B. Mot hinh nén. C. Mot hinh nén cut.  D. Hai hinh non.

Goi I, h, R 1an luot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cta hinh non. Pang thirc
ludn dang 1a

A l=h. B. R=h. C. I?’=h*+R%. D. R*=h?+I%,

Trong khong gian cho tam gidc ABC vudng tai A, AB=a va AC = a/3. Tinh do dai duong
sinh | cda hinh nén c6é dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A.l=a. B. | =+/3a. C.1=+2a. D. 1=2a.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua dinh S tao véi day goc 60° 1a tam giac déu canh bang 4cm . Thé
tich ctia khoi non do 1a:

A.97zcm®. B. 4+/37cm’®. C. 3zcm® D. 7zcm’

Cho khéi nén tron xoay c6 duong cao h=a va ban kinh day r = %. Mot mat phang (P) di

L.y \ . . A A , - 3a in W URETIN
qua dinh cua khoi non va c6 khoang cach dén tam O cua day bang 5 Dién tich thiét dién tao

boi (P) va hinh nén la:
5, 5, 15 , 7,

A —a’. B.—-a°. C.—a D. -a
2 4 4 2

Mot khbi non c6 ban kinh day bang 2 cm, chiéu cao bing +/3cm. Mot mat phing di qua dinh va
tao voi day mot goc 60° chia khdi non lam 2 phan. Tinh thé tich V' phan nhé hon (Tinh gan
dang dén hang phan tram).

A.V ~142cm’. B.V ~2,36cm®. C.V ~153cm®. D.V ~2,47cm?.

Mot cai phéu ¢ dang hinh nén. Nguoi ta @6 mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao cua
luong nudc trong phéu bang mét phan ba chiéu cao cua phéu. Hoi néu bit miéng pheu roi lat
ngugc phéu Ién thi chiéu cao cua nudc bang bao nhiéu? Biét chiéu cao cua phéu la 15cm.

>
v/
VA —

A. 0,5cm. B. 0,216 cm. C. 0,3cm. D.0,188cm.
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HINH HQC 12- CHUONG 2
§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY
A.NHAC LAILY THUYET
1. Pinh nghia mat non

« Trong mdt phang (P) cho hai dwong thang / va A cdt nhau tai diém O va tao thanh géc o véi
0° < <90°. Khi quay mdt phang (P) quanh A thi dwong thang /sinh ra mét sinh ra mét mdt
tron xoay dwgc goi la mdt nén tron xoay dinh 0. Nguoi ta goi tit mdt nén tron xoay la mdt non.
* A goi la truc cua mat non.

* | goi la duwong sinh cia mat nén.

* O goi la dinh ciia mat non.

Goc 2a goi la goc o dinh ciia mat non

2. Hinh nén va khéi nén
Cho matnon N véitruc A, dinh O va goc ¢ dinh 2a. Goi (P) 1a mit phang vudng goc véi A
tai diém | khac O (nhu hinh bén). Mit phing (P) cit mat non theo dudng tron (C) cotam |I.
Lai goi (P ) 1a mit phing vudng goc voi A tai O. Khi d6
Phin mdt nén N gi6i han boi hai mét phang (P) va (P') cung véi hinh tron x4c dinh béi (C)
duoc goi 1a hinh non. ‘ ’
Hinh non cung voi phan bén trong ciia no goi la khoi non

3. Dién tich hinh nén va thé tich khéi nén
"I Dién tich xung quanh cua hinh non bang mot nwea tich so cua do dai dwong tron day va do
dai duong sinh:

Syq =71l
(| Thé tich khoi nén bang mét phan ba tich sé dién tich hinh tron ddy va chiéu cao:
1
V ==zr’h
3

Trang 33




Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Vi du 1: Mot khéi nén co thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng can canh c6 canh huyén bang 2a. Tinh
dién tich xung quanh, dién tich toan phan, dién tich thiét dién va thé tich cua khoi non do

Bai 3 ( SGK/39). Cho hinh nén tron xoay c6 duong cao h=20(cm), ban kinh day r = 25(cm).
a. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén da cho .
b. Tinh thé tich cua khéi non dugc tao thanh boi hinh nén doé.

c. Mot thiét dién di qua dinh cua hinh nén c6 khoang céch tir tam caa day dén mat phang chia
thiét dién 1a 12(cm). Tinh dién tich thiét
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Bai 6 ( SGK/ 39). Cat méot hinh nén bang mot mat phiang qua truc cua no ta duoc thiét dién 12 mot tam
giac déu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh nén do.

Vi du 2: Cho hinh nén dinh |, duong cao SO va co d6 dai duong sinh bang 3cm, géc ¢ dinh bang 60°.
) , . 3 .o L ,
Goi K 1a diém thugc doan SO thoa man 10 =3 IK', cat hinh non bang mat phang (P) qua K

va vudng goc véi 10, khi d6 thiét dién tao thanh cé diéntich 1a S . Tinh S .
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Cau 1:

Cau 2:

Céu 3:

Céu 4:

Céau 5:

Cau 6:

Cau7.

Cau 8.

Cau 9:

Céau 10:

Trén con dudng thanh cong khdng c6 dau chan cua ké luoi biéng
BAI TAP TRAC NGHIEM
Cho khéi nén c6 chiéu cao h =5 va ban kinh day r = 3. Thé tich ctia khdi non di cho bang
AV =457, B.V =b57x. C.V =15r. D.V=20r.

Cho khéi non co thé tich V =67 va chiéu cao h=4. Tim ban kinh r ctia khdi non da cho bang

J2 J6 J6 3z

A r=—mm. B.r=—. C.r=—. D.r
3 2 3 2
Cho khéi nén c6 thé tich V =67z va ban kinh ddy r =4. Tim chiéu cao h cua khéi nén da cho
bang
A.h=g. B.h=§. C.h=1. D. 8.
8 9 8
Mot hinh nén ¢ chiéu cao bang a+/3 va ban kinh day bang a. Dién tich xung quanh cta hinh
noén bang
A. 27a’. B. V3ra. C. za’. D. 3ra’.

Canh bén cta mdt hinh nén bang 2a. Thiét dién qua tryc ctia nd 1a mot tam giac can co goc &
dinh bang 120°. Dién tich toan phan cta hinh nén bang
A. 67a’. B. 7°(3++/3). C.27a°(3++3).  D. za’(3+2V3).

Cat mot hinh nén b::ing mot mat phéng qua truc cua no6 ta dugc thiét dién 12 mot tam giac vudng
can c6 canh goc vudng bang a. Tinh thé tich V cuia khdi nén dugce tao nén boi hinh non da cho.

3 3 3 3
Ay = Yo B.V:*/E”a. c.vzﬁ”a. D.Vzﬁﬁa.
10 12 4 6

Cit mot hinh nén bang mot mit phang qua truc ctia nd ta duge thiét dién 1a mot tam giac vuoéng
can ¢ canh goc vudng bang a. Tinh thé tich V cua khdi non dugc tao nén bai hinh non da
cho.

N2zd® J2ra® J2ra®

3
ﬁ”a. B.V C.V= . D.V = .

AV = .
10 12 4 6

Cho hinh nén c6 thiét dién qua dinh S tao véi day goc 60° 1a tam giac déu canh bang 4cm . Thé
tich ctia khdi non d6 1a:
A. 9zcm?, B. 4+/37cm® . C. 3zcm® . D. 7zcm®.

Mot hinh nén c6 chiéu cao 2a , ban kinh day a~/2 . Mot phing phéng di qua dinh va tao véi mat
day goc 60° . Tinh dién tich thiét dién.
5v242 43a> 5v3a2 a2a

3 3 3 3

A. B. C. D.

Ban Hoan c6 mot tim bia hinh tron nhu hinh v&, Hoan mudn bién hinh tron dé thanh mot hinh
cai phéu hinh nén. Khi d6 Hoan phai ¢t bo hinh quat tron AOB rdi dan hai ban kinh OA va OB
lai véi nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi X 1a goc & tm hinh quat tron dung lam
phéu. Tim X dé thé tich phéu 16n nhat?
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Céu 11:

Cau 12:

Cau 13:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A Z B. Z. C. @n D. Z.
4 3 3 2

Tai trung tdm mot thanh phé nguoi ta tao diém nhan bang cot trang tri hinh nén c6 kich thuéc

nhu sau: chiéu dai duong sinh | =10m, ban kinh day R =5m. Biét rang tam giac SAB la thiét

dién qua truc cua hinh nén va C 1a trung diém SB . Trang tri mot hé thong dén dién tir chay tir

A dén C trén mat non. Xac dinh gia tri ngin nhat caa chiéu dai day dén dién tu.

A. 10m. B. 15m. C.5/5m. D. 5/3m.

Cho hinh nén tron xoay c6 dinh S va diy 1a duong tron C(O;R)co thé tich V, véi
R=a (a>0),50=3a,0'eSO thoamin OO'=x (0< x<3a). Mit phang («)vudng goc
v6i SO tai O' cat hinh nén tron xoay theo giao tuyén 1a duong tron (C'). Khi khéi nén dinh
O, day la duong tron (C') dat gia tri 16n nhat 1a V,, tinh ti s6 giita thé tich khdi non dinh O va
khéinon dinh S .

LB B a-2 ch-4 p. a1
v 27 v 27 vV 23 Vv

Cho hinh nén c¢6 dinh S, day 1a dudng tron tim O sao cho SO =a+/5 , mot mat phing («) cét

mat nén theo hai duong sinh SA, SB. Biét khoang cach tir O dén mat phing («) bing 245 va
dién tich tam giac SAB bang 360. Thé tich khdi non bang:
A. 132575 . B.2657+/5 . C.1325.5. D. 2655
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
HINH HOC 12 - CHUONG 2

X §1. MAT TRON XOAY
111. MAT TRU TRON XOAY,

1. Dinh nghia

Trong mit phang (P) cho hai dwong thang A va I song song véi nhau,
cach nhau mot khoang bang r. Khi quay mat phing (P) xung quanh

, . - - ™
A thi duong thang [ sinh ra mot mat tron xoay dugc goi la mat tru N y
tron xoay (goi tat la mat try) ) -
= A goi la truc cta mat tru.
= [ 1a duong sinh cua mat tru. |’
= 7 1a ban kinh caa mat try. C
"\-\._H_\-- /'/

2. Hinh tru tron xoay, khdi tru tron xoay.

a) Xét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh dudng thang chira mét canh (chang
han canh AB) thi dudng gip khiic ADCB tao thanh mét hinh dwoc goi 12 hinh tru tron xoay
(goi tét 12 hinh tru).

= Hai day la hai duong tron (4; AD) va (B; BC).
= Puong sinh 1a doan CD.
= Mat xung quanh la mat do doan CD tao thanh khi quay.
= Chiéu cao h = AB.
b) Khdi tru tron xoay la phan khong gian duoc gidi han bai mot hinh try va ké ca hinh try do.
3. Cong thitc tinh dién tich hinh try, thé tich khéi tru.
a) Dién tich xung quanh cua hinh tru
Sxq = 2mrl
b) Dién tich toan phan caa hinh tru
Stp = Sxq + 2.Sasy = 2mrl + 2mr?.

c) Thé tich cua khéi tru : V = Sy4,,. chidu cao = nr?h.
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TN
/ N

| ‘_-%-J. |
AT S /
e E—
[ [
- T 271
, L ___/I /f \\
i -EJ,. |
I".‘ 'n-h____:f.
N f,x’

4. Cac vi du:
*VD1:

Cho hinh try c6 hinh tron day c6 ban kinh r = a, ¢ chiéu cao h = a+/3. Tinh dién tich xung
quanh, dién tich toan phan caa hinh try va thé tich caa khdi tru theo a.

*VD2:

Cho hinh tru c6 hinh tron day ¢6 ban kinh r = a, ¢6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Tinh dién
tich xung quanh, dién tich toan phan caa hinh try va thé tich caa khdi tru theo a.

*VDa3:

Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vudng ABCD canh a c6 hai dinh lién tiép A, B nam trén duong
tron day thar nhat cua hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day thi hai cua hinh try. Mat
phing (ABCD) tao vé6i day hinh tru mot goc 45°. Tinh dién tich xung quanh cua hinh try theo a.
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*VD4:

Cho mat bé boi mini ¢6 dang hinh try nhu hinh bén. Gia sir ban kinh cta bé boi 14 1m, chiéu cao
cua bé boi 1a 0,5m. Héi muon bom nuéce day bé boi thi can bao nhiéu m3nuéc?

B. LUYEN TAP
Bai td@p trac nghigm

Cau 1. [Mire dd 1] Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, 6 dai duong sinh [, ban kinh day r. Ki hiéu Sxq la
dién tich xung quanh caa (T). Khang dinh nao sau day 1a dung?

A. S, =nrh. B. S,, =2xrl. C. S, =2xr’h. D. S, =zrl.

Cau 2. [Mire d 1] Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, do dai duong sinh 1, ban kinh day r. Ki hiéu Sep 12
dién tich toan phan cua (T). Khiang dinh nao sau day 1a dang?

A. S, =nrrh. B. S, =2zrl+2zr. C. S, =zrl+xr?, D. S, =2zrl+2zr?

Cau 3.[Mire d9 1] Cho hinh try (T) c6 chiéu cao h, do dai dudng sinh [, ban kinh day r. Ki hiéu V 1a thé
tich cua khéi tru (T). Khang dinh nao sau day 1a ding?

A.V=%7zrh. B.V =zr’h. C.V =zrl?. D.V =2zrh.
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Cau 4.[Mire d9 2] Mot hinh try ban kinh day r = 5 cm, chiéu cao h = 7 cm. Dién tich xung quanh cia
hinh tru nay la

A. 357r(cm2). B. 707r(cm2).
70 35
C. Tﬂ(cmz). D. Tﬂ(cmz).

Cau 5.[Mwe @9 2] M6t hinh tru ban kinh day r = a , d6 dai duong sinh [ = 2a. Dién tich toan phén cua
hinh tru nay la

A. 67a’. B. 27a’. C. 4ra’. D. 57a’.

Cau 6.[Mirc dd 2] Quay hinh vuéng ABCD canh a xung quanh mét canh. Thé tich caa khdi tru duoc tao
thanh la
A. %71’3.3. B. 27a. C. ra®. D. 3rza’.

Cau 7.[Mire d6 2] Khdi tru ¢ chiéu cao h = 3 cm va ban kinh day r = 2 cm thi ¢d thé tich bang
A. 127(cm®). B. 47 (cm’). C. 6z(cm®). D. 187 (cm®).

Cau 8.[Mirc d6 2] Mot lon sira hinh tru c6 duong kinh day bang chiéu cao va bang 1 dm. Thé tich thuc
cua lon sira d6 bang

3 % 3 T 3 3
A. 2rr(dm?). B. E(o|m ). C. Z(dm ). D. z(dm®).
Cau 9.[Mirc @ 2] Cho hinh vudng ABCD canh 8 cm. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua AB va CD.
Quay hinh vudng ABCD xung quanh MN. Dién tich xung quanh cta hinh tru tao thanh la
A. 647z (cm?). B. 327 (cm?). C. 967(cm’). D. 1267 (cm?).
Cau 10.[Mire dd 2] Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = a va goc BDC = 30°. Quay hinh chit nhat nay

xung quanh canh AD. Dién tich xung quanh cua hinh tru dugc tao thanh la

A. /3ra’. B. 2/37za’. c. 2 a2 D. «/37a’

J3
C. BAI TAP TU LUYEN
MUC NHAN BIET - THONG HIEU

Cau 1. (Pé Tham Khao 2020 Lan 2) Dién tich xung quanh cua hinh tru c6 d6 dai duong sinh | va ban
kinh day r bang

A. 4rrl. B. zrl. C. %m’l ) D. 2xrl.

Cau 2. (M4 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban kinh ddy R =8 va do dai duong sinh | =3. Dién tich
xung quanh caa hinh tru di cho bang:

A. 24r . B. 192r. C. 48r. D. 64r.
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Cau 3. (M4 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban kinh day r =4 va d6 dai duong sinh | =3. Dién tich
xung quanh caa hinh tru da cho bang

A. 481 B.12rx. C.16rx. D. 24r.

Cau 4. (M& 103 - 2020 Lén 1) Cho hinh try ¢6 ban kinh day r =5 va do dai dudng sinh | =3. Dién tich
xung quanh caa hinh tru da cho bang

A. 157 B. 257x.

Cau 5. (M& 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban 4 va d6 dai duong sinh | =3. Dién tich xung quanh
cua hinh tru di cho bang

A 42r. B. 147x. C. 49r. D. 21x.

Cau 6. (P& Minh Hoa 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban kinh d4y bang 3. Biét rang khi cat hinh try da
cho bai mot mat phang qua truc, thiét dién thu dwgc 1a mot hinh vuéng. Dién tich xung quanh cua hinh tru
da cho bang

A. 187. B. 367. C.54r. D. 27rx.

Cau 7. (Pé Minh Hea 2017) Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB =1 va AD = 2. Goi
M, N lan lugt I3 trung diém cia AD va BC . Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc MN , ta dugc

mét hinh try. Tinh dién tich toan phan S,, cua hinh tru do.

A. S, =10xr. B. S, =2r. C.S,=6r. D. S, =4r.

tp — tp —

Cau 8. (M4 105 2017) Cho hinh try c6 dién tich xung quanh bang 50z va do dai duong sinh bang
duong kinh caa duong tron day. Tinh ban kinh r cua dudng tron day.

527

A r=5Jr. B.r=5. C.r= ;- D.r:¥.

Cau 9. (Chuyén Lam Sen Thanh Héa 2019) Cho khéi tru (T') c6 ban kinh déy R =1, thé tich V =57
Tinh dién tich toan phan caa hinh tru twong tng

A. S=12rx. B. S=11r. C. S=10r. D.S=7x.

Cau 10. (THPT L& Quy Pén Pién Bién 2019) Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru biét hinh tru c6
ban kinh ddy 1a a va duong cao 1a a+/3.

A. 27a’. B. 7a’. C. 7a’/3. D. 27a%\/3.

Cau 11. (M4 102 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru c6 ban kinh ddy bang r =5 va chiéu cao h =3. Thé tich
cua khdi try da cho bang

A. 5. B. 30r. C. 25r. D. 75r.

Cau 12. (M4 103 - 2020 L4an 2) Cho khéi tru c6 ban kinh r =3va chiéu caoh = 4. Thé tich khéi tru da
cho bang

A. 4r. B.12x. C. 36rx. D. 24r .
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Cau 13. (M4 101 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru c6 ban kinh ddy r =4 va chiéu cao h =3. Thé tich cua
khéi tru da cho bang

A. 481 . B. 4r. C.16rx. D. 24r.

Cau 14. (M4 104 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru c6 ban kinh dy r =3 va chiéu cao h =5. Thé tich cua
khéi tru da cho bang

A. 457, B. 57. C. 15x. D. 30r.
Cau 15. (M4 103 2018) Thé tich cua khéi try tron xoay ¢ ban kinh day r va chiéu cao h bing

A. gﬂrzh. B. zr?h. C. %mzh. D. 2zrh.

Cau 16. (M4 123 2017) Tinh thé tich V cua khéi tru c6 ban kinh r =4 va chiéu cao h=4/2.
A.V =32r. B.V =644/2r. C.V =128r. D.V =32\/2r.

Cau 17. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Binh 2019) Thé tich khdi tru ¢6 ban kinh day r =a va chiéu
cao h=a+/2 bing
a2

A. 4zad2 . B. 7a’\2. C. 2za°. D. 3

Cau 18. (Chuyén Lé Quy Pon Pién Bién 2019) Thiét dién qua truc caa mot hinh tru 13 mét hinh vudng
c6 canh bang 2a. Tinh theo a thé tich khdi tru do.

A. za’. B. 27a’. C. 4ra’. D. %7[8.3.
Cau 19. (THPT L& Quy Pén Pa Niing 2019) Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB =2BC =2a. Tinh thé
tich khéi tron xoay khi quay hinh phiang ABCD quanh truc AD.

A. 4rza’. B. 27a’. C. 8za’. D. za®.

Cau 20. (Chuyén Bic Giang 2019) Cho hinh try c6 dién tich toan phan 12 4z va cd thiét dién cat boi
mat phang qua truc 1a hinh vuéng. Tinh thé tich khdi tru?

A ”—‘/6. B. ”—‘/6. c. 47 D. 4”*/6.
12 9 9 9

MUC VAN DUNG

Cau 21. (M4 103 - 2019) khoang bang 1, thiét dién thu dugc cé dién tich bang 12+/2 . Dién tich xung
quanh cua hinh try da cho bang

A. Gx/ﬁﬂ. B. 6\/3_472'. C. 3@7[. D. 3\/3_47r.

Cau 22. (M4 101 - 2019) Cho hinh tru c6 chidu cao bing 5+/3 . Cét hinh tru di cho bsi mat phing song
song Vi truc va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu duogc c6 dién tich bang 30. Dién tich xung
quanh cua hinh try da cho bang

A. 10x/§7r. B. 5@7[. C. 20\/§7z. D. 10@7[.
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Cau 23. (M4 102 - 2019) Cho hinh tru c6 chiéu cao bing 4+/2 . Cit hinh tru di cho bi mot mat phing
song song Vvéi truc va cach truc mot khoang bang /2 , thiét dién thu dugc cé dién tich bang 16. Dién tich
xung quanh cua hinh tru da cho bang

A. 16+2r . B. 827 . C.12\/2x. D. 24/2x.
Cau 24. Cét hinh tru (T ) bang mot mat phing di qua truc duoc thiét dign 1a mot hinh chit nhat c6 dién
tich bang 30cm? va chu vi bang 26 cm . Biét chiéu dai cua hinh chit nhat 16n hon dudng kinh mit day

cua hinh try(T ). Dién tich toan phan cua (T) la:

A. 237(cm?). 8. 2 (o). c. ZX (om?). D. 697 (cm?).

Cau 25. Mét hinh tru c6 ban kinh dy bang 50 cm va c6 chiéu cao 1a 50 cm. Mot doan thing AB c6
chiéu dai 12 100cm va c6 hai dau mat nam trén hai dudng tron day. Tinh khoang cach d tir doan thing
d6 dén truc hinh tru.

A. d=50cm. B. d =50\@cm. C.d=25cm. D.d :25\@cm.

D.

Cau 26. (Pé Tham Khao 2020 Lan 2) Cho hinh tru c¢d chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cit hinh tru da
cho bai mot miat phang song song Vi truc va cach truc mot khoang bang 3a, thiét dién thu duoc 12 mot
hinh vuéng. Thé tich caa khéi tru duoc gidi han boi hinh tru da cho bang

A. 2167a’. B. 1507a°. C. 54ra’. D. 1087a°.
Cau 27. (Pé Tham Khao 2019) Mot khoi do choi gom hai khéi tru (H,),(H,) xép chong I1én nhau, lan
luot ¢6 ban kinh day va chiéu cao tuong tng la r,h,r,,h, thdamén r, = % r,,h, =2h, (tham khao hinh

v&). Biét rang thé tich ctia toan bo khéi dd choi bang 30cm®, thé tich khdi tru (H,) béng

A. 24cm?®, B. 15cm®. C. 20cm®. D. 10cm®.

Cau 28. (Chuyén Lwong Vin Ty, - Ninh Binh - 2020) Cho hinh try c¢6 chiéu cao bang 8a . Biét hai
diém A,C lan luot ndm trén hai day thoa AC =10a, khoang céch gitra AC va truc cua hinh tru bang 4a.
Thé tich caa khdi tru da cho 1a

A. 1287a°. B. 3207a°. C. 80za’. D. 2007a®.

Cau 29. (Sé Ha Ni 2019) Hoi néu tang chiéu cao caa khéi tru 18n 2 1an, ban kinh cua nd 1én 3 lan thi
thé tich cua khéi tru méi sé ting bao nhiéu 1an so vai khdi tru ban dau?
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A. 36. B. 6. C. 18. D. 12.

Cau 30. (Chuyén PHSPHN - 2018) Can d&o thanh gd hinh hop c6 day 1 hinh vudng thanh hinh tru c6
cuing chiéu cao. Ti Ié thé tich gd can phai d&o di it nhét (tinh gan dang) 1a

A. 30%. B. 50%. C. 21%. D.11%.
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HINH HOC 12 — CHUONG 2
) , , &L MAT TRON XOAY
I. TOM TAT KIEN THUC VE HINH NON, KHOI NON.

1. Hinh non tron xoay

& Hinh thanh: Cho ASOM vubéng tai O quay quanh truc SO, ta dugCc mat néon nhu hinh trén

h =S80
Voiiyr = OM.
l=SM

2. Khéi ndn tron xoay
- Khéi non tron xoay 1a phan khong gian duoc gidi han bai hinh nén tron xoay ké ca hinh nén do.
- C4c yéu t6 cta hinh nén ciing 1a ciia khbi nén twong @ng.
3. Céc yéu té ciaa hinh nén
Truc cua hinh nén: SO
Puong cao: [h = S0].

Ban kinh day: [r = 0A = OB = OM|.

Puong sinh: [ = SA = SB = SM|.

Gbc ¢ dinh: |ASB = 2a/|.

Thiét dien qua truc la ASAB can tai S.

G6c gitra duong sinh va mat day: |[SA0 = SBO = SMO

4. Mt s6 cong thic.

Chu vi day: .

Dién tich day: |Sq = mr?|

Thé tich: |V = 2h.Sy = ~h.mr2|
3 3

(lién tuwong dén thé tich khoi chop).

Dién tich xung quanh: |S,, = mrl|

Dién tich toan phan: |S,, = Syq + Sq = mrl + r?
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5. Bai tdp trdc nghiém
Dang 1: Xac dinh cac yéu t6 co ban ciia khdi non. Tinh dién tich, thé tich.
Cau 1.[Mirc dd 1] Cho khéi nén c6 chidu cao h = 3a va ban kinh day r = a. Thé tich cua khbi nén da
cho la

A. 37a’. B. %72’&3. C. ra’. D. \/§7ra3

Cau 2.[Mirc d¢ 1] Cho hinh nén c¢6 duong sinh | = 4a va ban kinh day r = 3a.
Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho la
A. 24rza’. B. 127a’. C. 4za’. D. 3ma®.
Cau 3.[Mirc d¢ 1] Cho hinh nén ¢6 duong sinh | = 5 va ban kinh day r = 4.
Dién tich toan phan cua hinh nén da cho bing
A.16rx. B. 44r. C. 24r. D. 72r.
Cau 4.[Mirc @9 1] Cho hinh nén c6 duong sinh bang 10a va duong kinh bang 6a.
Chiéu cao ctia hinh nén di cho bang
A. 8a. B. 24/34a. C. +/109a. D. J/91a

Cau 5.[Mirc @9 2] Trong khéng gian, cho tam gidc ABC vubng tai A c6 AB = a, AC = 2a. Khi quay tam
giac ABC quanh canh goc vudng AB thi duong gap khiic ACB tao thanh mot hinh nén. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén d6 bang

A. 107a°. B. 5za’. C. 5ra?. D. 2/57za’
Cau 6.[Mire dd 2] Cit mot hinh ndn boi mot miat phang qua truc caa né ta duoc thiét dien 1a mot tam giac
déu c6 canh bang 2a. Thé tich cua khdi non duoc tao nén béi hinh nén di cho bang

A. 2za’. B. \/§Ea3. C. ?7[&3. D. %7[&3

Cau 7.[Mirc d6 2] Cho hinh chép tir giac déu co canh day bang a va canh bén bang 4a. Tinh dién tich
xung quanh cuia hinh nén ¢6 dinh tring véi dinh hinh chép va duong tron day ngoai tiép day hinh
chop da cho.

A. \/Eﬂaz. B. 2\/§7ra2. C. \/§7ra2. D. 4r7a?
Dang 2: Thiét dién caa khéi chop.

1¢TRUONG HQP 1: Thiét dién qua truc caa hinh noén: mp(P) di qua truc ctia hinh nén va cat mat non
theo 2 duong sinh = Thiét dién la tam giac can.

v'. Céch vé hinh: trén hinh v& thiét dién 1a tam giac SAB.
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S

¢ Thiét di¢n qua truc ciia hinh nén théng thwong hay gap 6 mét so6 dang nhuw:
« Thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng.

« Thiét dién qua truc 13 mot tam giac vudng can.

* Thiét dién qua truc la mgt tam giac déu.

« Thiét dién qua truc c6 goc & dinh bang s d6 cho trude (60° hay 120°).

2¢TRUONG HOQP 2: Thiét dién qua dinh cta hinh nén: mp(P) di qua dinh cta hinh nén va cit mat nén
theo 2 dudng sinh = Thiét dién cling la tam giic can.

v'. Cdch vé hinh: trén hinh vé thiét dién 1a tam gidc SAB.

S

¢ Luu y: Khi v& thiét dién qua dinh, néuké OH L AB thi theo tinh chat duong kinh va day cung
ctia dudng tron (duong kinh vudng goc véi ddy cung thi di qua trung diém cia day cung va
nguoc lai), thi H chinh 14 trung diém ctia AB. Khi d6 gbc gitra mat phing (SAB) véi duong tron
day chinh 1a SHO.

* Thiét dién qua dinh ciia hinh nén théng thuwong hay gap ¢ mét so6 dang nhu:
« Thiét dién qua dinh 13 mot tam giac vudng.
« Thiét dién qua dinh 13 mot tam giac vudng can.
« Thiét dién qua dinh 1a mot tam giac déu.
« Thiét dién qua dinh c6 goc tao boi thiét dién va truc 13 sb cho trude (60° hay 120°).
« Thiét dién qua dinh ciia hinh nén c6 khoang cach tir tim day toi mat phang chua thiét dién 1a

a(cm).
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« Thiét dién 1a mot tam giac can dong thoi tao voi mit phang dudng tron day goc cho trudc.

3¢TRUONG HOP 3: Thiét dién vudng gbc voi truc cta hinh nén va song song véi duong tron day hinh
nén: mp(P) vudng géc véi truc hinh nén = giao tuyén 13 mot dudng tron.

v'. Cdch vé hinh: trén hinh v&, thiét dién 1a duodng tron tim O'.

S

Cau 1.[Mirc @9 2] Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng cé canh huyén bang av'2. Dién
tich xung quanh Sy, cua hinh n6én d6 bang
ma?V3 na?y2

A Syq =22 B. Syq = " C.Spq =

na®\2 ma®\2
. EXS&q = .
2

Cau 2.[Mire d9 2] Dién tich toan phan ciia hinh ndn ¢ khoang cach tir tim ctia ddy dén duong sinh bang
V3 va thiét dién qua truc 14 tam giac déu bang

A. 16m. B. 8. C. 20m. D.12m.

Cau 3.[Mirc @ 2] Cho mot khéi non co ban kinh day 1a 9em, goc gitta dudng sinh va mit day 1a 30°. Tinh
dién tich thiét dién cua khéi nén cit boi mit phang di qua hai dudng sinh vudng goc v6i nhau.

A. 27(cm?). B. 162(cm?). C. 22—7 (cm?). D.54(cm?).

Cau 4.[Mirc d6 2] Cho hinh nén tron xoay ¢ chiéu cao h = 20 va ban kinh day r = 25. Mot thiét dién
di qua dinh caa hinh nén c6 khoang céch tir tim day dén mat phang chua thiét dién 1a 12. Tinh dién
tich cua thiét dién do.

A. 500. B. 300. C. 406. D. 400

Cau 5.[Mirc d9 3] Mait phang trung tryc ciia duong cao ctia mot khbi non chia né ra thanh hai khéi. Ti s6
the tich cua khoi bé chia khoi 16n bang

Al B.L C.
5 7

AN
O
@R

5. Bai td@p trdc nghigm.

MUC VAN DUNG: NHAN BIET — THONG HIEU
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Cau 1.

Cau 2.

Céu 3.

Céau 4.

Caub.

Cau 6.

Cau7.

Céau 8.

Cau 9.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

(®é Minh Hoa 2020 Lan 1) Dién tich xung quanh cta hinh nén c6 d dai duong sinh | va ban
kinh day r bang

A. 4rrl. B. 2xrl. C. nrl. D. %m’l )

(M4 102 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén ¢6 ban kinh day r =2 va d6 dai duong sinh 1 =7. Dién
tich xung quanh cta hinh nén di cho bang

A. 28r. B. 14r. C. 14—7[ D. 98—”

3 3

(M& 101 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén c6 ban kinh day r =2 va do dai duong sinh | =5. Dién
tich xung quanh cua hinh nén di cho bang

A. 20 . B. 20—7[ C. 10x. D. 10—”

3 3

(M4& 104 - 2020 Lan 2) Cho hinh nén c6 ban kinh day r =2 va do dai duong sinh | =7. Dién
tich xung quanh cta hinh nén di cho bang

A. 28—” B. 14r. C. 28r. D. ]'4—7[

3 3
(KTNL GV Thuan Thanh 2 Bic Ninh 2019) Goi |, h,r lan lugt 13 do dai duong sinh, chiéu
cao va ban kinh mat day cua hinh non. Di¢n tich xung quanh S, cua hinh nén la:

xq

A. S =%7zl’2h. B. S, =7rl. C. S,,=xrh. D. S, =2xrl.

(THPT L& Quy Pén Pién Bién 2019) Mat hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac
vubng can c6 canh goc vudng bang a. Tinh dién tich xung quanh cua hinh non.

27a’ \/E a’ \/E ra’ \/E

A. . B. . C. 7a?2. D. .
3 4 ma’\2 2

(THPT Lwong Thé Vinh Ha Ngi 2019) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang a va d¢ dai
duong sinh bang 2a. Dién tich xung quanh cta hinh nén d6 bang

A. 4ra®. B. 37a’. C. 27a’. D. 2a’.

(Sé Vinh Phtc 2019) Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 37a”, ban kinh day bang a
. Tinh d¢ dai duong sinh cua hinh non d6

A. 2a/2 . B. %a C. 2a. D. 3a.

(THPT - Yén Pinh Thanh Héa 2019) Cho khdi non (N) ¢ thé tich bang 4 va chiéu cao 1a

3.Tinh bén kinh dudng tron day cua khéi nén (N).

5. 23
3

A 2. C. 1 D.

Wb
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Cau 10. (THPT Tran Nhan Tong - QN -2018) Trong khong gian, cho tam giac ABC vuéng tai can
A, goi | 1a trung diém cua BC, BC = 2.Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén, nhan duoc
khi quay tam giac ABC xung quanh truc Al .

A. S, =~2r. B. S, =2r. C. S, =2v2r. D. S, =47.

xq
BAI TAP VAN DUNG
Caul. (Ma 103 -2019) Thé tich ciia khdi non co chiéu cao h va co ban kinh day r 12

A. 2zrh. B. %m’zh. C. zrh. D. %ﬁrzh.

Cau2. (P& Tham Khao 2020 Lan 2) Cho khéi nén c6 chiéu cao h =3 va ban kinh ddy r =4. Thé
tich ciia khéi non da cho bang

A. 16rx. B. 48r. C. 36x. D. 4r.
Cau3. (Ma 101 - 2020 Lan 1) Cho khbi nén c6 ban kinh day r =5 va chiéu cao h = 2. Thé tich khdi

nén da cho bang:

A 10—” B. 10x. C. 50—” D. 507 .

3 3
Cau4. (Ma 102 - 2020 Lan 1) Cho khéi nén c6 ban kinh day r =4 va chiéu cao h=2. Thé tich cua
khbi nén da cho bang

A.S—”. B. 87 . C.?’Z—ﬂ. D. 32x.

3 3
Cau’5. (Ma 103 - 2020 Lan 1) Cho khéi nén c6 béan kinh r =2 chiéu cao h =5. Thé tich cua khdi
nén di cho bang

A. 20—7[ B. 20 . C. 10—7[ D. 10rx.

3 3
Cau 6. (M& 104 - 2020 Lan 1) Cho khdi nén c6 ban kinh day r = 2va chiéu cao h=4. Thé tich caa
khdi nén di cho bang

A. 8r. B.8—7[. C.16—7[. D. 16x.

3 3

Cau7. (M4 110 2017) Cho khdi nén c6 ban kinh day r =+/3 va chiéu cao h = 4. Tinh thé tich V cua
khdi nén da cho.

AV =127 B.V =4z C.V =1673 D.V=167;*@
Caus. (Ma 101 - 2019) Thé tich cua khbi nén cé chiéu cao h va ban kinh day r 1a
4 2 2 1 2 2
A. gil'f h. B. 2zrch. C. 57” h. D. zrch.

Cau9. (Ma 104 2019) Thé tich khdi non c6 chiéu cao h va ban kinh day r 12
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A. %m’zh. B. %ﬂ'rzh. C. 2zr*h. D. zr?h.
Cau 10. (M4 102 - 2019) Thé tich caa khéi non c6 chiéu cao h va ban kinh day r 12
4 2 2 2 1 2
A. gﬂ'r h. B. zrch. C. 2zrch. D. éﬂ'r h.
MUC VAN DUNG

DANG 2.

Cau 1. (P& Tham Khao 2020 Lan 2) Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai A, AB=a Vva
AC =2a. Khi quay tam giac ABC quanh canh géc vudéng AB thi duong gap khiic ACB tao
thanh mot hinh ndn. Dién tich xung quanh hinh nén d6 bang

A. 57a’. B. \/57a’. C. 24/57a?. D. 10za’.

Cau 2. (M& 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh d4y bang 2 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh cta hinh nén di cho bang
A. 87. g 16¥3r c. 83
3 3
Cau 3. (M4 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 5 va géc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh cta hinh nén di cho bang

D. 16x.

A. 507. B. 100\37 . C. 50137 . D. 1007 .

3 3

Cau 4. (M& 103 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 3 va goc ¢ dinh bang 60°. Dién tich xung
quanh cia hinh nén da cho bang

A. 187 . B. 367x. C. 64/37. D. 12/3~.

Cau 5. (M& 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 4 va goc ¢ dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh cta hinh nén di cho bang

6437 3237

A. . B. 32x. C. 64r. D. .
3 3

Cau 6. (M4& 123 2017) Cho mét hinh nén ¢6 chiéu cao h =a va ban kinh day r = 2a. Mat phang (P) di
qua S cat duong tron day tai A va B sao cho AB = 2/3a.. Tinh khoang cach d tur tdm cua
duong tron day dén (P).

R 5 g8 c q_Y2
2 5 2

A. d
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Cau 7. (KSCL THPT Nguyé&n Khuyén 2019) Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, A va B la hai
diém thugc duong tron day sao cho khoang cach tir O dén (SAB) bang a_;/é va
SAO =30°,SAB =60°. B¢ dai dudng sinh caa hinh nén theo a bang

A. a2 B. a3 C. 2a/3 D. a5

Cau 8. (THPT Cam Giang 2 2019) Cho mét hinh nén ¢ ban kinh déy bang a va goc ¢ dinh bang 60°.
Tinh dién tich xung quanh cua hinh non do.

2 2
A S, =4ra’. B. S, = 2‘@3”& . C.S, = 4*/53”6‘ . D.S,=27a’.

Cau 9. (THPT Cam Giang 2 2019) Cho doan thang AB ¢ d6 dai bang 2a, vé tia Ax vé phia diém B
sao cho diém B ludn cach tia Ax mot doan bang a. Goi H 1a hinh chiéu cia B Ién tia Ax,
khi tam gidc AHB quay quanh truc AB thi duong gap khic AHB V& thanh mit tron xoay cd

dién tich xung quanh bang:
3V27a? | 5 (3+\/§)ﬂa2 | c (1+x/§)7ra2 | o (2+x/§)7ra2 |

2 2 2 2

A

Cau 10. (HSG Bic Ninh 2019) Cho hinh ndn ¢6 chiéu cao h =20, ban kinh day r = 25. Mét thiét dién
di qua dinh caia hinh nén ¢ khoang céch tir tim cuia day dén mat phang chia thiét dién 1a 12.
Tinh dién tich S cua thiét dién do.

A. S =500. B. S =400. C. S=300. D. S =406.
BAI TAP VAN DUNG

Caul. (D& Minh Hea 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 2+/5 . Mot mit phing di qua
dinh hinh nén va cét hinh nén theo mot thiét dien 1a tam gidc déu cé dién tich bang 9v/3 . Thé
tich caa khdi non duoc gigi han boi hinh nén di cho bang

3257

A. 3 B. 32x. C. 32/5x. D. 967.

Cau 2. (KSCL THPT Nguyén Khuyén 2019) Tinh thé tich caia hinh nén cé goc & dinh bang 60° va
dién tich xung quanh bang 67za’.

_3ma’y2 B.V =3za’° c.y =32

AV . D.V =ra’.
4 4

Cau 3. (Chuyén Thai Nguyén 2019) Cho tam giac ABC vubngtai A, canh AB=6, AC=8va M la
trung diém cua canh AC . Khi d6 thé tich caa khi tron xoay do tam giac BMC quanh quanh
AB la

A. 867 . B. 106 . C. 9. D. 98~ .

Cau4. (Chuyén Lé Quy Pén Pién Bién 2019) Cho hinh ndn c6 ban kinh day bang 2 cm, goc & dinh
bang 60°. Tinh thé tich caa khdi non do.

Trang 53




Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A. 8\/9§ﬂ cm?. B. 83z cm?. C. 8\/5” cm’. D. 8?ﬁcmg.

Cau5. (Viét Dic Ha Nogi 2019) Cho tam giac ABC vudng tai A, AB =6cm, AC =8cm. Goi V, la
thé tich khdi non tao thanh khi quay tam giac ABC quanh canh AB va V, la thé tich khéi non

tao thanh khi quay tam giac ABC quanh canh AC . Khi dé, ty s6 \% bang:
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HINH HOC 12 - CHUONG 2
. L §1. MAT TRON XOAY
I. TOM TAT KIEN THUC VE HINH TRU, KHOI TRU.

1. Hinh tru tron xoay.

Xét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh dudng thing chira mot canh, chang han
AB, thi duong gép khiuc ADCB tao thanh mét hinh dugc goi 1a hinh tru tron xoay.

—Hai day (4;7),(B;1)

—Puong sinh: [ = CD.

— Chiéu cao: h = AB = CD.

S T

TN

S HEH T TS
R HAtHY !

(LD = OPREERRY

2. Khoi tru tron xoay.

Khéi try tron xoay 1a phan kh@ng gia1’1 duogc gidi han bdi mot hinh try tron xoay ké ca hinh try dé.
Khéi tru tron xoay duoc goi t?f[ la khoi try.
3. Mgt so cong thirc ve hinh non, khoi non.
- Dién tich day cua hinh try : Sgs, = mr2.
- Dién tich xung quanh cua hinh try :S,, = 2mrh.
- Dién tich toan phan cta hinh tru: S, = Sy, + 2.Sgsy = 27rh + 2172,
- Chu vi mét day cua hinh tru: € = 2nr.
- Thé tich khdi tru : V = mr2h.
I1. BAI TAP TU LUAN.

Dang 1: Xac dinh cdc yéu to co ban ciia khoi tru. Tinh dién tich, thé tich.

111. BAI TAP TRAC NGHIEM.
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Cau 1:

Céu 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Céau 6:

Cau7:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[Mie dd 1] Cho hinh tru c6 ban kinh day r va d6 dai duong sinh 13 £. Thé tich khéi try dwoc tinh
theo cong thuc

AV = %m‘{’z. B.V = nr??. C.V= inrzi’. D.V = nr?.

[Mwre @ 1] Cho hinh tru c¢6 ban kinh day r = 4 va d6 dai duwong sinh £ = 3. Dién tich xung
quanh cuaa hinh try da cho bang

A. 48m. B. 12m. C. 16m. D. 24n.

[Mire @ 1] Thé tich cua khdi tru co ban kinh day r = 4 va chiéu cao h = 4+/2 bing

A. 32m. B. 32V2m. C. 642 D. 128m.

[Mike d$ 1] Dién tich toan phan cua hinh tru ¢é chiéu cao h = 5 va ban kinh r = 3 bing

A. 48m. B. 48. C. 39. D. 39m.

[Mire d 2] Khéi tru (T') c6 ban kinh day bang 2 va thé tich bang 8m. Tinh dién tich xung quanh
Sxq cua hinh tru (7).

A. Syq = 32m. B. Sxq = 8. C. Syq = 16m. D. Syq = 4m.

[Mire d 2] Cho ’khéi tru (T) c6 ban kinh day bang R va dién tich toan phan bang 8mwR?. Tinh
thé tich V cua khoi tru (T).

A.V = 6mR3. B.V = 3nR3. C.V = 4nR3. D.V = 8nR3.

[Mwe @9 2] Cho hinh tru ¢6 hai duong tron day la (O; R) va (0'; R), 00" = h. Goi AB la mot
duong kinh caa duong tron (0; R). Biét rang tam giac 0’ AB déu. Tinh ti sb % :

h _ 3 h _ h _
A= B.E—\/§. Co=1 D.

= 44/3.

Ry

Cau 8: Mot hinh try c6 ban kinh day béng 2cm va co thiét dién qua tryc 1a mot hinh vuéng. Dién tich

Cau 9:

Céau 10:

xung quanh cua hinh tru 1a
A. 8zcm®. B. 4zcm®. C. 32zcm®. D. 16zcm®.
Vi thiét dién qua truc 1a hinh vudng nénta cé h=1=2r =4cm.S,, =271l =27.2.4 =167cm’

[Mire @9 2] Mot thung dung thu duoc thiét ké nhu hinh v& bén, phan phia trén 1a nira hinh try.
Thé tich cta thung dyung thu bang

A. 320 + 80r.
B. 640 + 40m.
C. 640 + 80m.

D. 640 + 160m.

[Mue @ 2] Trong khdng gian, cho hinh thang ABCD vuéng tai A va D, c6 do dai cac canh la
AD = a, AB = 5a, CD = 2a. Tinh thé tich V caa vat thé tron xoay khi quay hinh thang trén
quanh truc AB.
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Cau 11: [Mire dd 3] Tir mot tim tdn hinh chit nhat kich thudc 80cm x 360cm, ngudi ta 1am cac thing
dung nudéc hinh tru ¢ chiéu cao bang 80cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dudi day):

C1: Go tam t6n ban dau thanh mat xung quanh cua thing.

C2: Cat tAm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, roi go mdi tim dé thanh mat xung quanh caa
mot thung.

Ki hiéu V; 1a thé tich cua thung go duoc theo cach 1 va V, 1a tong thé tich caa hai thung go

duoc theo cach 2. Tinh ti sb %
1

v
Dang 2: Thiét dién.

Cau l: [Mire dd 2] Mot hinh tru c6 ban kinh day bang &, mat phang qua truc cat hinh tru theo mot
thiét dién cé dién tich bang 8a? . Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru?

A. 4ra’. B. 87a’. C. 167a’. D. 2za’.

Cau 2: Mot khéi tru co ban kinh day r = 7cm. Khoang cach hai day biang 10cm. Khi cét khéi tru bai mot
mat phang song song vai truc cach truc 5¢cm thi dién tich cuaa thiét dién la:

A. S =34cm?. B. S = 40/6cm?. C. S =21/31cm?. D. S =38cm?.

Cau3: [Mic dd 2] Cho hinh tru c6 chidu cao bang 5+/3 . Cét hinh tru da cho bi mat phing song song
Vi truc va céch truc mot khoang bang 1, thiét dién thu duoc c6 dién tich bang 30. Dién tich
xung quanh cuaa hinh try da cho bang

A. 1037 . B. 54397 . C. 20437 D. 10397

Cau4: [Mirc dd 2] Mot hinh tru tron xoay c6 hai day 14 hai duong tron (0, R) va (0’, R). Biét rang ton
tai ddy cung AB cua duong tron (0, R)sao cho tam giac O’'AB déu va goc gitra hai mat
phing (0'AB) va mit phang chira dudng tron (0, R) bang 60°. Tinh dién tich xung quanh caa
hinh tru da cho.

A. 47R?. B. 2\/§7Z'R2.

C. ﬁﬂRz. \/E

D. —zR%.
7
Cau 5: [Mirc d§ 3] Cho hinh thang ABCD vuong tai A va B v6i AB = BC = % = a. Quay hinh thang va

mién trong ctia nd quanh dudng thang chira canh BC. Tinh thé tich V cta khdi tron xoay duoc tao
thanh.
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L

I:"'l
o | e
— Br--moo3A
3 3 3
A. 5”3"" . B. 4”;‘ . C. za®. D. 5’;&‘ .

CAau 6:[Mirc d@9 3] Cho hinh lang try tir gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh day bang a

Cau 1.

Céau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

va canh bén béng 4a. Thé tich cua khdi tru noi tiép trong hinh lang tru la:
A. 4rad. B. 8za®. C. 2za®. D. za®.

BAI TAP TU LUYEN ( phan nay khéng lam PPT )

MUC NHAN BIET - THONG HIEU

(THPT - YEN Pinh Thanh Hoéa 2019) Cat mét khéi tru boi mot mat phang qua truc caa no ta
duoc thiét dién 12 mot hinh vudng cd canh bang3a. Tinh dién tich toan phan cua khéi tru.

a3 27ax
tp = T . D. Stp = T

13a’x

A Sy ==

B. S, =a’7+/3. C.3S
(Chuyén Lé Hang Phong Nam Dinh 2019) Mat hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 4ra’
va ban kinh day 1a a. Tinh d6 dai duong cao caa hinh tru do.

A. a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.

(Chuyén Thai Nguyén 2019) Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bang 2cm va c6 thiét dién qua truc
la m@t hinh vudng. Dién tich xung quanh cua hinh tru la
A. 8pcm®. B. 4p cm®. C. 32pcm®. D. 16p cm®.

(THPT Gia Loc Hai Dwong Nim 2019) Cat mot hinh try béi mot mat phang qua truc caa no,
ta duoc thiét dién 1a mot hinh vudng c6 canh bang 3a. Tinh dién tich toan phan caa hinh try da
cho.

137a? B 277a’ c , > 9ra’
5 . . 5 . . 9ra“. . 5

(THPT Yén Phong 1 Bic Ninh 2019) Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD ¢
AB=1,AD=2.Goi M,N lan luot 13 trung diém caa AD vaBC . Quay hinh chit nhat d6 xung

quanh truc MN ta duoc mét hinh tru. Tinh dién tich toan phan Stp cua hinh try do.
A. Stp =4, B. Stp =67. C. Stp =2r. D. Stp =10r.

Trang 58




Cau 6.

Cau7.

Céau 8.

Céau 9.

Céau 10.

Cau 11.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

(Ddng Thap - 2018) Hinh tru c6 ban kinh day bang a va chiéu cao bang ay/3 . Khi do dién tich
toan phan cua hinh try bang

A 27a*(\3-1).  B.za’(1+43).  C.7a\3. D. 270 (1+3).

(THPT Kinh Mén - HD - 2018) Cho Iap phuong c¢6 canh bang a va mét hinh tru c6 hai day 1a
hai hinh tron noi tiép hai mat ddi dién caa hinh lap phuong. Goi S; la dién tich 6 mat caa hinh

S
lap phuong, S, 1a dién tich xung quanh cua hinh tru. Hay tinh ti s6 8_2
1

82:7[ Diz
. .Sl

A ==
Sl

s, 1
== B
2

Z2 Sz_ﬁ C
.Sl 5

s

oy

(Chuyén Hung Vwong - Gia Lai - 2018) Mot hinh tru c6 ban kinh ddy r =5cm), chiéu cao
h=7cm. Tinh di¢n tich xung quanh cta hinh try.

A. S =35n(cm2). B.S =70n(cm2). C. 8:7_3071;(cm2). D. s =3—35n(cm2).

(Chuyén PH Vinh - 2018) Cat mot hinh try bang mot mat phang qua truc cia nd, ta duoc thiét
dién 12 mét hinh vudng canh 2a. Dién tich xung quanh cua hinh tru bang

N
N

A. 2ra’®. B. 8za?. C. 4za?. D. 16za?.

(THPT Kién An - Hai Phong - 2018) Tinh dién tich xung quanh cua mét hinh try cé chiéu
cao 20 m, chu vi ddy bang 5m.

A. 50m?. B. 507 m®. C. 100z m?. D. 100 m*.

(Hong Linh - Ha Tinh - 2018)Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=a, AD =2a. Thé tich cua
khdi tru tao thanh khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB bang

A. 4rad, B. za. C. 2a°. D. a°.
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Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Céau 16.

Céu 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

(Chuyén Bic Ninh - 2018) Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =1 va
AD=2.Goi M, N lan lugt 1a trung diém ciia AB va CD. Quay hinh chit nhat d6 xung
quanh truc MN , ta dugc mét hinh tru. Tinh thé tich V cua khéi tru tao bai hinh tru d6

A.%. B. 7. C. 2r. D. 4r .

(THPT Tran Pha - Pa Ning - 2018) Cho khéi tru c6 chu vi day bang 4za va do dai duong
cao bang a. Thé tich caa khdi tru da cho bang

A. ra?. B. %;zae'. C. 4ra®. D. 167a°.

(THPT Ha Huy T4p - 2018) Cho mot khéi tru c6 dién tich xung quanh cia khoi tru bang 807
. Tinh thé tich caa khdi tru biét khoang cach giira hai day bang 10.

A. 160r. B. 4007 . C. 40r. D. 64r.

(Ha N@i - 2018) Cho khdi tru c¢6 ban kinh hinh tron day bang r va chiéu cao bang h. Hoi néu
tang chiéu cao Ién 2 lan va ting ban kinh day 1én 3 1an thi thé tich cua khdi tru méi sé tang 1én
bao nhiéu lan?

A. 18 lan. B. 6 lan. C. 36 lan. D. 12 lan.

(THPT Lwong Thé Vinh 2018). Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 4z va c6 thiét dién cit
boi mat phang qua truc 12 hinh vudng. Tinh thé tich khéi tru?

A 72'\/6 47[\/6 c 72'\/6

. B. . . . 4z
9 9 12 9

(Chuyén Phan Bdi Chau - Nghé An - 2018) Mt phing di qua truc hinh try, cat hinh tru theo
thiét dién 1a hinh vudng canh 4. Thé tich khéi tru d6 bang

A 3 B 7a’ C 7[—8[3 D 7a’
(SGD&PT BRVT - 2018) Thiét dién qua truc caa mét hinh tru 13 hinh vuéng c6 canh 1a 2a
.Thé tich khdi tru dugc tao nén boi hinh tru nay 1a:
3 3
A. 27’ B. %% C. 87a’. p, 872
3 3
(THPT Kinh M6n - Hai Duong - 2018) Cho mot khoi tru (S) c6 ban kinh ddy bang a. Biét

thiét dién caa hinh try qua truc 1a hinh vudng c6 chu vi bang 8. Thé tich caa khdi tru s& bang
A. 8r. B. 4r. C. 2r. D. 16x.

(THPT Gang Thép - 2018)Cat mot khéi tru boi mot mit phang qua truc ta duoc thiét dién 1a
hinh chit nhat ABCD c¢6 AB vaCD thudc hai day caa khdi tru. Biét AB=4a, AC =5a.
Tinh thé tich cua khdi tru:

A.V =127ad. B.V =167a°. C.V =4ra’. D.V =8ra®.
MUC VAN DUNG
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Cau 21.

Cau 22.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
(THPT Lé Quy Pon Pién Bién 2019) Mot hinh tru tron xoay ¢6 hai day la hai duong tron
(O,R) va (O',R). Biét rang ton tai day cung AB cua dudng tron (O, R)sao cho tam giac
O'AB déu va gdc giita hai mat phang (O'AB) va mat phang chira duong tron (O, R) bang 60°
. Tinh dién tich xung quanh cuaa hinh

tru da cho.

A. 47R%. B. 2./37R%. C. ngz. D. gnRz.

(Chuyén Son La 2019) Cho khéi tru c6 ban kinh day bang 4(cm) va chiéu cao 5(cm). Goi
AB la mot day cung day dudi sao cho AB = 4\@(cm). Nguoi ta dung mét phang (P) di qua

hai diém A, B va tao voi mat phang day hinh try mot géc 60° nhu hinh v&. Tinh dién tich
thiét dién cua hinh tru cét bai mat phang (P).

A —8(4ﬁ ; 3\/5) (cm?).

c 4(4;r—3J§)

T(cmz). D. w(cmz).

phuong. Goi S,, S, lan luot Ia dién tich toan phan cua hinh lap phuong va dién tich toan phan cuaa hinh

Cau 24.

Cau 25.

try. Tinh § =S, +S, (cm?).
A.S=4(2400+7). B.S=2400(4+7z). C.S=2400(4+37). D.S=4(2400+37).

(Chuyén Qudc Hoc Hué 2018) Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 , thiét dién qua
truc 12 hinh vudng. Mt mét phang (er) song song véi truc, cét hinh tru theo thiét dién Ia tir

giac ABB'A’, biét mot canh cua thiét dién 1a mot day cung cia dudng tron ddy caa hinh tru va
cang mot cung 120°. Tinh dién tich thiét dien ABB'A'.

A. 32. B. 3. C. 24/3. D. 24/2.

(Chuyén Lwong Thé Vinh - Péng Nai - 2018) Ba chiéc binh hinh tru ctng chira 1 lwong
nude nhu nhau, d6 cao muc nudce trong binh 11 gip doi binh | va trong binh 111 gip doi binh

Il . Chon nhan xét diing vé ban kinh day r,, r,, r, ciababinh y=+6-x>, Ox, Il
A. 1, 1,, 1, theo tha tu lap thanh cip sb nhan cong boi 2.
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Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[

B. r, r,, r, theo thtr tu 1ap thanh cap s6 nhan cong boi = .

N

C. r, r,, r, theo thtr t lap thanh cép s nhan cong boi /2 .

N T .1
D. r, r,, r, theo thu ty 1ap thanh cap s6 nhan cong boi — .

=

(Chuyén PHSPHN - 2018) Can d&o thanh gd hinh hop ¢ day 13 hinh vudng thanh hinh try c6
cling chiéu cao. Ti 18 thé tich gb can phai d&o di it nhat (tinh gan dung) 1a

A. 30%. B. 50%. C. 21%. D. 11%.

Mot khéi gd hinh tru c6 duong kinh 0,5m va chiéu cao 1(m). Nguoi ta da cit khoi g, phan
con lai nhu hinh v& bén co thé tichla vV . Tinh V .

3
A. % (m?). B.

(S6 Hung Yén - 2020) Cho hinh tru c6 0,0’ 14 tim hai d4y. Xét hinh chit nhat ABCD c6
A, B cung thugc (O) va C,D ciing thuoc (O') sao cho AB =a+/3, BC =2a dong thoi
(ABCD) tao véi mit phing day hinh tru goc 60°. Thé tich khdi tru bing

ra’3 za’/3

A. 7ad/3. B. - C. 7 D. 27a%\3.

(Sé Ha Tinh - 2020) Cho khéi try c6 hai day 1a (O) va (O'). AB,CD lan luot la hai dudng
kinh cua (O) va (0), goc giira AB va CD bang 30°, AB =6. Thé tich khéi ta dién ABCD
bang 30. Thé tich khdi tru d cho bang

A. 180r. B. 90r. C. 30r. D. 45rx.

(Ly Nhan Téng - Biac Ninh - 2020) Tir mot tim ton hinh chit nhat kich thugc 50cmx 240cm,
ngudi ta 1am céc thung dung nude hinh tru ¢d chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau (xem
hinh minh hoa dudi day):

« Cach 1: Go tam ton ban dau thanh mat xung quanh cua thing.
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« Cach 2: Cét tAm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, rdi go mdi tim do6 thanh mit xung quanh
cua mot thung.
Ki hi¢u V, la thé tich ciia thung go dugc theo cach 1 va V, 1a tong thé tich ctia hai thung go duoc

theo cach 2. Tinh ti sb \%

2
A B -1 c. Yo, D. Yoy,
v, Vv, 2 v, v,

Cau 31. (Tién Du - Bic Ninh - 2020) Cho hinh tru c6 hai day 13 hinh tron tim O va O', chiéu cao
h =a+/3. Mat phing di qua tim O va tao véi OO’ mét goc 30°, cit hai duong tron tam O va
O’ tai bon diém Ia bon dinh cia mot hinh thang c6 day 16n gap doi day nho va dién tich bang
3a?. Thé tich cua khdi tru dugc gii han bai hinh tru di cho bang
J3ra® J3ra’®

3
A. J3ra . B. 3ra’. C. . D. .
3 12 4
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HINH HOC 12 - CHUONG 2
§2. MAT CAU
A. PHAN KIEN THUC CHINH
I.  Madt cdu va cac khai niém lién quan dén mgt cau
I.1. Mdt cau

Quan sat mgt s hinh anh:

DPinh nghia mat cau: Tap hop cac diém M trong khéng gian cach diém O ¢ dinh mot khoang R goi la mit

cau tam 0, ban kinh R, ki hiéu la: S(0; R). Khi d6 S(0; R) = {M|OM = R}
Chay:

38
XRAXR

* Néu 2 diém C, Dnam trén mat cau S(O, R)thi doan thang CD duoc goi 1a diy cung cta mit cau (S). Day
cung AB di qua tdm O duoc goi 1a mot duong kinh cia mat cau (S)

* M6t mit cau hoan toan duge xac dinh néu biét tim va ban kinh cua no hodc
biét mot duong kinh ctia mat cau do.

Vi du (Bai 1/ 49). Tim td@p hep cdc diém M trong khéng gian luén nhin dogn
thang AB ¢é dinh dwéi mét goc vudng.

Gidi: Tdp hop cdc diém M trong khéng gian luén nhin doan thang AB ¢é dinh
duwéi mét goc vudng 1a mat cau dwong kinh AB.

1.2. Vi tri twong d6i cia mot diém ddi véi mit cau

Céu héi: Cho mit cauS(0; R)va mot diémAbat ki. Quan sat hinh v& hay cho biét
trong khong gian, c6 bao nhiéu vi tri trong dbi giita diém A va mit cau S(O; R)?
Tra loi: C6 3 vi tri twong ddi
Két luan: Cho mat cauS(0; R)va mot diém A bat ki. Khi do:
[J Néu OA =R < A € S(0; R). Khi d6 OA goi la ban kinh mat cau. Néu OA
va OB la hai ban kinh sao cho OA = —OB thi doan thdngAB goi 1a mot
duong kinh cua mat cau.
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[J  Néu OA < R & Anam trong mat cau.
[J Néu OA > R & A nam ngoai mit cau.
= Khéi cau S(O; R) la tap hop tit ca cac diém M sao cho OM < R.

Pinh nghii khdi cau: Tap hop cac diém thudc mit cau S(O; R) cung véi cac
diém nam trong mat clu d6 duoc goi la khdi cAu tam O ban kinh R.

I.3. Biéu dién mit ciu:

Hinh biéu dién ctia mit ciu 1 mot hinh tron.

Dé tryc quan nguoi ta v& thém hinh biéu dién cua mot sé duong tron nam trén

mit cau do.
I1. Vi tri twong ddi cia mit phang va mit cau (Huéng din tu hoc)
Cho mit cauS(0; R)va mot mp(P). Goi d la khoang cach tir tim O caa mit cau dén mp(P) va H la
hinh chiéu cua O trén mp(P) = d = OH.
[J Néud < R < mp(P) ciat mat cau S(O; R) theo giao tuyén la dudng tron nam trén mp(P) ¢ tam
la H va ban kinh r = HM = VvR2 — d2 = vR2 — OHZ2 (hinh a).
Pic biét khi h = 0 mat phang (P) cit mat cau theo mot duong tron 16n ¢ ban kinh r = R va (P)
duoc goi la mat phang kinh

[J Néud > R < mp(P) khdng cit mat cau S(0; R) (hinh b).
[J Néud =R < mp(P) c6 mot diém chung duy nhat. Ta n6i mit cau S(O; R) tiép xtac mp(P).
Diém H: Tiép diém caa mit cau S(O; R) va mat phang (P).

(P) : Mit phang tiép xuc hay tiép dién cia mat cau.
Vay: +(P) tiép xuc véi mat cau S(O; R) tai diém H & (P)vudng goc OH tai diém H.
+ (P) tiép xuc véi mat cau S(O; R) < d(0; (P)) = R. (hinhc)

He
P

Hinh a Hinh b Hinh c
I11. Vi tri twong di cha dwong thang va mit cau (Huwéng din tw hoc)

Cho mat cauS(0; R)va mot duong thang A. Goi H 1a hinh chiéu cua O trén duong thang Avad = OHla
khoang cach tir tamOciia mat cau dén duong thang A. Khi do:

[J Néud > R & Akhdng cét mit causS(0; R).
1 Néud < R < Acat mat cauS(0; R)tai hai diém phan biét.
[J Néud = R < Ava mat cau tiép xac nhau (tai mot diém duy nhét). Do d6: diéu kién can va da dé
duong thangAtiép xuc véi mit cau lad = d(0,A) = R. Khi d6 H duoc goi la tiép diém va A duoc
goi la tiép tuyén ciia mat cau S.
Trang 65




Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Dic biét, khi d = 0 thi duong thang A di qua tdm O va cit mat cau tai hai diém A, B. Khi d6 AB la duong

kinh ctia mat cau.

d>R d=R d<R
A va (S) khong c6 diém chung A tiép xuc (S) tai H A cit (S) tai 2 diém PB

=

Nhan xét:

a) Qua mot diém A nam trén mat cau S(O; R) c6 vo sb tiép tuyén cua mat cau do. Tat ca cac tiép
tuyén nay déu vudng goc véi ban kinh OA cua mat cau tai A va déu nam trén mat phang tiép xac véi mat
cau tai diém A do.

b) Qua mét diém A nam ngoai mat cau S(O; R) c6 vo s tiép tuyén véi mat cau da cho. Cac tiép
tuyén nay tao thanh mot mat non dinh A. Khi dé do dai cac doan thang ké tir A dén cac tiép diém déu bang

Ch 4 r.

+ Mt cau noi tiép hinh da dién néu mat cau do tiép xac véi tat ca cac mat caa hinh da dién.
+ Mat cau ngoai tiép hinh da dién néu tat ca cac dinh caa hinh da dién déu nam trén mat cau. Khi
mat cau noi tiép (ngoai tiép) hinh da dién, ngudi ta ciing noi hinh da dién ngoai tiép (noi tiép) mat cau.
IV. Cong thitc tinh dién tich va thé tich mét cau

« Dién tich mat cau: |S¢ = 4mR?|

« Thé tich mit cau: | Ve = - mR3|.

Vi du:
Vi du 1: Mot mat cau (S) ¢ ban kinh bang 2a. Tinh dién tich S, thé tich V. cua mat cau (S).
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B. LUYEN T4P
I. Chira bai tgp SGK

Bai 2 /49. Cho hinh chop déu S. ABCDcO tat ca cac canh déu bang a. Hiy xac dinh tm va ban kinh
mit cAu ngoai tiép hinh chop dé.

Goi 0 la tam ciia ddy= SOIla truc caa duong tron ngoai tiép da giac day.
Trong mat phang xac dinh boiSOva mot canh bén mp(SAO), ta vé dudng
trung truc ctia canhSA va cat SO tai I = I 1a tdm cua mit cau.

.. SN _ SI : . . p _ 1c_ SNSA _sA® _

Ta co: ASNIASOA = S0 = sA =Ban kinh la R=1S = <o — 250 —
a2 _ a2
242a/2 2

Bai 3 /49. Tim tdp hep thm mgt cau ludn chiza mét dwong tron cé dinh
cho truoc
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Goi Ola thm cua mat cau chira dudng tron (C)cd dinh cho trude, nhu vay O phai cach déu tat ca cac diém
Mthudc duong tron (C), suy ra O nam trén dudng thang di qua tdm H caa duong tron (C) va vudng goc véi
mat phang (P) chira duong tron (C).

Bai 4 /49. Tim tdp hep tdm nhing mdt cau ludn cling tiép xdc véi ba canh ciia mét tam gidc cho truéc.

Cho AABC, goi (C) 1a dudng tron ndi tiép AABC, O 1a tam duong tron ndi tiép cua (C) = (C) tiép xlc ba

canh cua AABC. B’ C'
Goi | 1a thm mat cau (S) chira duong tron (C). Suy ra (S)tiép xdc ba Q*’
canh cua AABC, I cach déu tat ca cac diém M nam trén (C) 4 : .
=
Vay tam | nam trén truc duong tron noi tiép (C) (1a duong thang di qua i
O va vudng g6c véi mat phiang chia (C)). P
Bai 7 /49. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ c6 AA' = a, AB = B e O
b,AD = ¢ o r
L ;...
a. Hay xéc dinh tm va ban kinh mit ciu di qua 8 dinh cuahinh 4 D
hop chir nhat.

b. Tinh ban kinh cua duong tron 1a giao tuyén caa mat phang (ABCD) véi mat cau trén.
Giai:

a. Goi 0,0, lan luot 1a tim duong tron ngoai tiép hai day hinh hop chit nhay. Suy ra 0,0, la tryc
duong tron ngoai tiép hai da giac déy.

Goi I 13 trung diém cua 0,0, = IA =B =IC = IA’ = IB' = IC’. Suy ra:

-Trung diém I caa 0,0, 12 tim mit cau ngoai tiép lang tru.

010,\% VaZ+bZ+cZ , Ae \ . RS
> 2) == - = (bang mot nira duong chéo cua hinh

-Ban kinh: R = 1A = JAO% +10,% = \/Aog +(
hop chir nhat)

Ghi nhé: Goi d 1a dudng chéo hinh hop chit nhat, a, b lan luot 1a chiéu dai, chiéu rong cua day, c 1a chiéu
cao cua hinh hop = d = Va? + b? + c2.

Déi véi hinh lap phuong canh a = d = v3aZ2.

b. Ban kinh duong tron giao tuyén cua mit phang (ABCD) véi mit cau trén 1a

4 4

a2+ b%2+c2 a2 b2 +c2 b2+ c2
r=VR-&= |———— 7= | — =

Bai 10 /49. Cho hinh chdp S. ABC c6 4 dinh déu nam trén mot mat cau, SA = a,SB = b, SC = c va 3 canh
SA, SB, SCd6i mot vuodng goc. Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau dugc tao nén bai mit cau do.

Giai:
Hinh chép S. ABCc6 3 canh SA, SB, SCA6i mot vudng goc, 1an lugt c6 do dai 1a a, b, ¢ s& ndi tiép cung mot

mat cau véi hinh hop chir nhat c6 3 kich thudc 12 a, b, c. Suy ra ban kinh mat cau ngoai tiép khéi chop
S.ABCla R = 2074

Dién tich mat cau S, = 4nR? = m(a? + b? 4 c?)
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Thé tich khéi ciu V. = gnR3 =21n(a® +b? + cA)vaZ + b2 + 2.

6

I1. Bai t@p trac nghiém

Céau 1.

Céu 2.

Céu 3.

Cau 4.

Caub.

Cau 6.

Cau7.

Céau 9.

Céau 10.

[Mite dd 1]Cho mit cau S(O; r). Chon khing dinh ding.
A.S(O;r) = {M|OM = r}. B.S(O;r) = {M|OM > r}.

C.S(0;r) = {M|OM < r1}. D.S(0;r) = {M|OM = r}.

[Mire dd 1]Chon phét biéu sai.
A. Mot mit cau dugc xac dinh néu biét duong kinh cua né.

B. Mt mat cau dugc xac dinh néu biét day cung cua né.
C. Mot mat cau duoc xac dinh néu tam va mot diém thuoc mat cau do.
D. Mot mat cau duogc xéac dinh néu biét tam va ban kinh cua no.

[Mire @ 1]Goi (S) la mat cau tdm O, ban kinh R; d 1a khoang céch tir O dén mit phang (P) voi
d < R. Khi d6, sb diém chung giira (S) va (P) la:
A. 2. B. v0 sb. C. 1. D. 0.

[Mire @9 1]] Khdi cau c6 ban kinh R = 6 ¢4 thé tich bang bao nhiéu?
A.72m. B. 48m. C. 288m. D. 144m.
[Mike dd 1]Thé tich cua khéi cau c6 dién tich mit cau bang 36.

A. 91 B. 36T c.g D.

wlA

[Mire @ 1] Mot hinh cau c6 thé tich bang 4?“ ngoai tiép mot hinh lap phuong.

Thé tich caa khéi lap phuong d6 1a

8V3
9

aV3
A. —~

: B. 1. C. D.

w |

[Mire d9 1]Cho mit cau S(O; r)va mat phang (P). Goi d 1a khoang céch tir O dén mat phang (P).
Chon phét biéu dung.

A.Néud = 3 var = 5 thi mat phang (P) cat mat cau S(O; r).

B. Néud = 6var = 5 thi mat phang (P) tiép xtic mat cau S(O;r).

C.Néu d = 5var = 5 thi mat phang (P) va mit cau S(O; r) khong co6 diém chung.

D.Néu d = 4 var = 6 thi mat phang (P) cat mat cau S(O; r) theo duong tron giao tuyén c6 ban
kinh la 5.

[Mike d9 1]Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding?

A. Moi hinh hop déu c6 mat cau ngoai tiép.

B. Moi hinh hop dimg déu c6 mat cau ngoai tiép.

C. Moi hinh hop ¢6 mot mat bén vudng goc voi day déu co mat cau ngoai tiép.

D. Moi hinh hop chit nhat déu cd mat cau ngoai tiép.

[Mite d6 2] Tinh ban kinh Rciia mat cau ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c¢é canh bang 2a.
V3a

AR="- B.R = a. C.R = 2+/3a. D.R = /3a.
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Cau 12.

Cau 13.

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[Mire d§ 2]ba diém phan biét A, B, C khong thang hang. Tap hop tam O cua cac mat cau thoa
mén diéu kién di qua hai diémA, B la:

A. Buong thang trung truc cua AB. B. Buong tron duong kinh AB.

C. Puong tron ngoai tiép AABC. D. Mit phang trung truc cua AB.

[Mwe dd 2]Cho hinh lap phuong ABCD.A;B,C;D, canh a. O la tdm cua hinh lap phuong. Xét
mit cau (S) tam A ban kinh % Khang dinh nao sau diy ding?

A. Biém B nam trén (S).
C. biém 0 nam trong (S).

B. Biém O nam ngoai(S).
D. Biém B nam trong(S).

B C
I\‘
e
A -
n.‘.b 1 \ D
1 )
(R
1 *a) O
1 “
1 \‘
i %
Ew). _____ Sl ey SR
#
# Ay
»” A
’ 3
I’ A A*‘ D
[Mire d§ 2] :

Thé tich cua khdi cau ngoai tiép bat dién déu c6 canh bang a la:

V3ma3 V2ma3 v2ma3 8v2ma3
. B. P C. — D. 3

A.

Cau 14. [Mikc @9 2]Cho hinh ling tru tam gidc dGUABC. A’B’C’cd tat ca cac canh déu bang 1.

Céau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Tinh dién tich cuia mat cau ngoai tiép hinh ling tru.

A.S=7m. B.s=2, c.s== .
2 3 6

[Mire d 3] Cho hinh chép S. ABCD c6 day ABCDIa hinh thoi canh a, ABC = 120°, tam giac SAB

déu va nam trong mat phang vudng goc voi day. Tinh ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop

S.ABC.

Vi

A.%la V37

B.%a V38

C.@a D.isa
6 6

[Mire dé 3]Cho hinh chép S. ABCD c6 day ABCD 14 hinh thoi canh a, BAD = 60° va SA = SB =
SD. Mit cau ngoai tiép hinh chép S. ABD c6 ban kinh bing a_\/51_5 va SA > a. Thé tich khdi chop
S.ABCDIla

A a3/15 B a5 C a3+/5

3 6 2

D.a3+/5.

[Mire dd 3]Cho hinh chép S. ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B. Biét SA L (ABC), AB =
a, ACB = 30°, géc giira (SBC) va (ABC) bang 60°. Vi tri twong ddi gitra mat cdu tdm A, bén

kinh # v6i mit phang (SBC) 1a:

A. Tiép xuc. B. Khéng co diém chung.

C. Cit nhau theo giao tuyén 1a mot duong tron. D. Cét nhau theo giao tuyén 1a duong tron 16n.

[Mire dd 3] Cho hinh chép S. ABC c¢6 day ABC la tam giac vubng tai B. Biét SA L (ABC), AB =
a, goc gitta (SBC) va (ABC) bing 60°. Mit cau S(A; a) cat mit phang (SBC) theo giao tuyén Ia
mot duong tron (C). Tinh ban kinh caa(C).

A.r=£. B.r =2 Cr=£. D.r=2

2 2 ) 4 4
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Cau 19. [Mikc d9 4] Cho hinh chép S. ABCD c6 day 1 hinh chit nhat AB = 2a, AD = av/3,
canh bén SA vudng goc voi mat phang day, goc gitta duong thang SD va mat phang day

bang 30°. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop la.

A. 8232. B. 4“332. C. 4ma?. D. 8ma®.a
BAI TAP TU LUYEN
Caul. [Mic dd 1]Tinh dién tich mat chu biét ban kinh mat ciu 6 1a R = 2.

A.S = 2m. B.S = 4m. C.S =+2m D.S=m.
Cau2. [Mirc dd 1]Dién tich cua mat cau co thé tich 1a E’ZT“R3 bang
A. 2mR?. B. mRZ. C. 16mRZ. D. 2mR.

Cau 3. [Mirc dd 1JCho mit cau S(O;r) va duong thang A. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc caa O 1én
duong thang A. Chon khing dinh sai.
A.Néu OH < rthi dudng thang A cat mat cau S(O; r) tai hai diém phan biét.

B. Néu OH > r thi duong thang A va mat cau S(O; r) khong c6 diém chung.

C. Néu OH = r thi dudng thang A tiép xlc voi mat cau S(O;r) tai H.

D. Néu OH < r thi dudng thang A cat mat cau S(O; r) tai hai diém phan biét.
Cau 4. [Mic dd 1] Mot khdi cau c6 ban kinh 2R thi ¢6 thé tich V bang bao nhiéu?

3 3 3
A.V = 4mR?, B,V:%l C.V:32:R . D.V:241;R |

Cau5. [Mire dd 1] Dién tich ciia mat cau c6 béan kinh 2R bang 4m(2R)? = 16mR2. Mot hinh hop chi
nhat c6 ba kich thudc 12 a, b, c. Goi (S) 1a mit ciu di qua 8 dinh cua hinh hop chit nhat do.
Tam ciia mat cau (S) l1a:
A. Mot dinh bat ki caa hinh hop chir nhat.
B. Tam caa mot mat bén caa hinh hop chir nhat.
C. Trung diém caa mot canh cua hinh hop chit nhat.
D. Tam cua hinh hop chir nhat.

Cau 6. [Mirc dd 1]Cho mit cau (S) cd tdm I ban kinh R = 5 va mat phang (P) cit (S) theo mot duong
tron (C) ¢6 ban kinh r = 3. Két luan nao sau day 1a sai?
A. Tam caa (C) 1a hinh chiéu vudng goc cua I trén (P).
B.(C) 1a giao tuyén cua (S)va (P).
C. Khoang cach tir I dén (P)bang 4.
D.(C)1a duong tron Ion caa mit cau (S).
Cau 7. [Mirc dd 2] Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B,AA’ =
AB = av/2, géc BAC = 30°. Thé tich khéi ciu ngoai tiép hinh lang tru bang:

3 3 3
PN B, 142 c. Yaz2d D. 7ma.
27 27 7

Cau 8. [Mikc @9 2] Cho hinh chdp S. ABC, SA L (ABC). Tam gidc ABC vudng tai A,
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SA = BC = 2a. Ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chdp.
A av2 B. i C.a. D. 2a.

Cau9. [Mirc dd 2]Tinh ban kinh mit cau tiép xdc véi tat ca cac canh caa mét hinh lap phuong canh a.

V2a V3a a
A— B— C. D.E.

N |

Cau 10. [Mire dd 2] Cho hinh chép tir giac déu co tat ca cac canh bang 5v2 cm. Tinh thé tich V cua
khdi cau ngoai tiép khdi chop trén.

125V2 1 3
cm”.

A V= . B.V = 1007 cm3.
CV—50301T cm3. DV—? cm?3

Céu 11. [Mirc d9 2] Cho hinh hop chir nhat c6 kich thic 2 X 3 x 1.
Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh hop.
A. 7m. B. 9. C. 14m. D. 11m.

Cau 12. [Mire dd 2]Cho hinh chdp S. ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh chit nhat véi do dai dudng chéo bang
v/2a, canh SA ¢ d6 dai bang 2a va vudng goc véi mit phang day. Tinh ban kinh mat cau ngoai

tiép hinh chép S. ABCD ?

\/—

A &6 B. 2aV6 av6 av6

. C— D—
3

Cau 13. [Mire dd 3] Cho hinh chdp tam giac déu S. ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh

SA = Za\/—

. Goi D 1a diém d6i xung cua B qua C. Tinh ban kinh R cua mat cau ngoai tiép

hinh chop S. ABD..

/37 B.R =235 C.R =23 D.R = 2%3°

A .R= . .
6 7 7 7

Cau 14. [Mire d 3]Cho hinh chép S. ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a. SA L (ABC)va SA = av/3.
Vi trf twong i giia mat ciu tam A, ban kinh 22 vi mat phang (SBC) la:
A. Tiép xuc. B. Khéng co diém chung.

C. Cit nhau theo giao tuyén 1a mot duong tron. D. Cit nhau theo giao tuyén 1a duong tron 16n.
Cau 15. [Mirc d 3] Cho hinh lang tru deng ABC. A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng can tai
A, BC = 3a. Gdc giita duong chéo AB’ ciia mat bén B’A’AB véi mit day bang 60°. Tinh ban

kinh mat cdu ngoai tiép hinh ling try.

A, “?a. B. 3“1_03. C. “?a. D. Sﬁ_"a.

Cau 16. [Mirc dd 4] Mot qua bong noi trén mat ho khi dong bang. Khi 1dy bong 1én (khdng lam vé bong)
bong dé lai mot 13 triing bé ngang 2b do & bé mit trén cing va sau a. Ban kinh r(a < r < 2b)
cua qua bong la:
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Cau 19.

Cau 20.
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a2 + b2 a2 + b2 a2 + b2 a2 + b2
Ar = . B.r = . Cr = : D.r =
2a a b 2b

[Mite dd 4] Cho hinh chépS. ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, tam giac SAB déu

va nam trong mat phang vuéng goc véi day. Tinh thé tich khdi ciu ngoai tiép khéi S. ABCD.

7v21 7V21 7v21 49v21
A, ——ma3. B. ——ma3. C. ——ma3. D. a3,
54 162 216 36

[Mure d§ 4] Cho hinh chép S. ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, AB = a, AD = 2a, tam
giac SABdéu va nam trong mit phang vudng goc véi day. Goi M, N lan luot 13 trung diém cac
canh AD, DC. Tinh ban kinh R cia mat cau ngoai tiép hinh chép S. DMN.

a/102 B.R =231 C.R=23 D.R =23
6 4 6 13

A .R=

[Mike dd 4] Cho hinh nén (N) cé gdc & dinh bang 60°, d6 dai duong sinh bang a. Day hinh
cau (S1), (Sy), (S3), ... (Sy), . .thoa man: (S,) tiép xudc véi mat day va cac duong sinh cua
hinh nén (N); (S,) tiép xuc ngoai véi (S;) va tiép xtc voi cac dudng sinh caa hinh nén (N);
(S5) tiép xtc ngoai véi (S,) va tiép xtc véi cac duong sinh caa hinh nén (N). Tinh tong thé
tich cac khdi cau (Sy), (S,), (S3),..., (Sp), ... theo a.

ma3V3 B 27ma3V3 mad/3 9ma3+/3
52 ° o527 o488 "o16
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HINH HQC 12- CHUONG 3
§1. HE TQA PO TRONG KHONG GIAN
A. PHAN KIEN THUC CHINH
I. TQA PO CUA PIEM VA CUA VECTO
1. Hé toa do

Trong khéng gian, cho ba truc x Ox, y Oy, z Oz vudng goc véi nhau timg d6i mot, véi cac vecto
donvii, j,kvai?=j?=k?=1,i.j=jk=ki=0

Trong d6: x Ox la tryc hoanh W :

y Oy la truc tung |z

z 0z latryc cao

O 1a gc toa do

Khoéng gian véi hé truc toa do Oxyz con
duoc goi la khdng gian Oxyz .

2. Toa @) cia diém
Trong khong gian Oxyz , diém M c6 toa do 12 bo ba s6 (x;y;z) khi va chi khi OM =xi+y j + zk

Taviét: M =(x;y;2) hoacM (x;y;2)

z

=

3. Toa dg cua vecto
Trong khong gian Oxyz, vecto a c6 toa do la by ba sb (a;a,;a,) khi va chi khi

a=ai+a,]+ak.
Taviét: a=(a;a,;a,)hoic a(a,;a,;a, ).
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Chu y: Trong khong gian Oxyz, ta co: M =(x;y;z) < OM =(x;y;z).
*V/ du: Cho vecto a=-3i+4 ] —5k. Hay tim toa d6 diém a.

I1. Biéu thiic toa dé ciia cac phép toan vecto
a. binh ly

Trong khong gian Oxyz cho a=(a,;a,;a;).b=(h;;b,;b,). Taco:

a)a+b=(a +h,a,+h, a,+b,)
b)E_BZ(%_Q'az_bz’ae_bs)

c) ka=k(a;;a,;a;)=(ka;ka,;kay) (k e R)

* Xét vecto 0 €O toa do la (0;0;0)

*TJ;t(_)),E cing phuong b < 3k eR
a, =kb,, a, =kb,, a, =kb,

* Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(X,; V.2, ):B(Xs:Yg:2Zs ) thi:

E:(XB_XNYB_YA’ZB_ZA)

Néu M 1a trung diém cia doan AB thi M (XA ; Xs , Ya Z Ye , Zn ; Zg j

c. Vi du.
Cho 5:(—1;2;3); 5:(3;0;—5).
a. Tim toa do cua X biét x=2a—-30.

b. Tim toa do caa X biét 3a—b+2x=0.
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B. Bai tap triac nghiém (Chiéu PPT).

Cau 1:

Cau 2:

Céu 3:

Cau 4:

Cau 5:

Céau 6;

Cau7:

Céau 8:

[Mike dd 1] Trong khdng gian Oxyz véi hé toa do (O;T;];E) cho OA=—i+3k. Toa do diém A
la

A. (-1;0;3). B. (0;-13). C. (-13;0). D. (-13).

[Mitre d§ 1] Trong khong gian Oxyz, cho diém M (—1; 2;3) . Toa d6 hinh chiéu cua M trén truc
Ox la

A. (-1;2;0). B. (-1;0;0). C. (0;0;3). D. (0;2;0).

[Mire d§ 2] Trong khong gian Oxyz, cho vecto oM :T—\@] +4k . Goi M’ 12 hinh chiéu vuong

g6c cia M trén mp(Oxy). Khi d6 toa d6 cua diém M’ 1a

A (1-3;4). B. (L4:—3). C. (0;0;4). D. (1,-3;0).

[Mide @9 2] Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD, biét

A(1,0,0); B(0,0,1); C(2.1,1). Toa d diém D la

A. (31,0). B. (3;-1,0). C. (-3;10). D. (13;0).

[Mire d§ 2] Cho ba diém A(2,-11); B(3,-2,~1). Tim diém N trén truc x’Ox cach déu A va
B.

A. (4;0;0). B. (—4;0;0). C. (1,4;0). D. (2;0;4).

[Mire do 3] Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho A(2; 0; 0), B(0; 3; 1), C(-3; 6; 4). Goi M
1a diém nam trén doan BC sao cho MC =2MB . Do dai doan AM la

A 247. B. v/30. C. 3/3. D. v/29.

C.BAI TAP TU LUYEN
[Mire d9 2] Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , cho hai vecto a=(1;1;-2), b=(-3;0;-1)
va diém A(0;2;1). Toa do diém M théamén AM =2a-b la
A. M (-5;1;2). B. M(3;-2;1). C. M(L;4;-2). D. M (5;4;-2).
[Mire @9 2] Trong khong gian véihé toadd Oxyz , chobadiém A(-3;4;2), B(-5;6;2), C(—4;7;-1)
. Toa do diém D thoamin AD =2AB+3AC Ia
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A. D(-10;17;-7).  B.D(10;17;-7).  C. D(10;-17;7).  D. D(-10;-17;7).

Cau9: [Mirc do 2] Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c0 toa do cac dinh A(4;2;3),
B(1;—-2;-9) va C(-1;2;z). Xac dinh gid tri z dé tam giac ABC can tai A.

z=-15 z=15 z=15 z=-15
A. . B. . C. . D. .
[2:9 [z:—Q [2:9 L=—9

Cau 10: [Mire dd 3] Trong khong gian Oxyz, diém M nam trén mit phang (Oxy), cach déu ba diém
A(2,-3.1),B(0;4;3),C(-3;2;2) cO toadd la

A. (EA'—QOJ B. (-3;-6;7). C. (-1,-13;14). D. (E;E;OJ
25 50 7 14
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

HINH HQC 12- CHUONG 3
§1. HE TQA PO TRONG KHONG GIAN
III. TICH VO HUONG
1. Biéu thirc toa d¢ cia tich vé hwong

* VD MO PAU: Cho cac vecto a=(a;a,;a;) va b =(b;;b,;h,).
a) Hay biéu din hai vecto a,b theo ba vecto donvi i,k .
b) Tinh tich v6 huéng cua hai vecto a,b theo a,,a,,a,,b b, b, .

* pinh Ii: Trong khong gian Oxyz, tich v6 hudng cua hai vecto a=(a;a,;a,) V&

b=(b; b,; b,) dugc xéc dinh bsi cong thic ab =ab, +a,b, +apb;.

Vi du 1: Trong khong gian Oxyz, cho a=(1; 2; 1) va b=-2i+3j-5k. Tinh tich v6 huéng
cua hai vecto a,b .

2. Ung dung
a) P¢ dai cua mot vecto

Cho vecto a=(a,; a,; &), tacé ‘5‘:«/af+a§+a§.

b) Khoang céch giira hai diém
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Cho hai diém A(X,; Ya; Z4) V& B(Xg; Vg 25). Taco

‘E‘ :\/(xB —XA)2 +(Ys —yA)2 +(z, —zA)Z.

c) GOc gitra hai vecto

Goi ¢ la géc gitta hai vecto a=(a,; &,; a,) va b=(b;; b,; b,) vdi a va b khac vecto 0 thi
ab +a,b, +ab,
af+a22+a,§.\/bf+b22+b32'

CoSQ = cos(é,B) =
J

*Chuay: 5L5<:>a1b1+a2b2+a3b3:0.

Vi dy 2: Trong khong gian Oxyz cho hai diém a=(3; 0;1),b =(L; ~1; ~2). Hay tinh |a~+b].

Vi du 3: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho ba diem A(1;-2;3), B(0;-1;1) va
C(4;2;-1). Tinh d¢ dai cc doan thang AB,AC va cdsin ciia goc BAC .

Vi du 4: Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(3;1; —2), B(-1; 2;1). Tim toa do diém C
trén tryc Oz sao cho tam gidc ABC vuong tai A.

3. Bai tdp trdc nghigm.
Cau 1:  Trong khdng gian voi hé truc toa dd Oxyz cho hai vecto a=(~1;1;m), b=(L0;1). Vecto a vudng

goc véi b khi
A m=-2. B. m=0. C. m=1. D. m=-1.
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Cau 2;

Cau 3:

Céu 4:

Céau 5:

Cau 6:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, cho ba diém A(3;2;1), B(-1;3;2); C(2;4;—3). Tich vo

huéng AB.AC la
A. AD. B. 6. C. 2. D. -2.

Trong khdng gian Oxyz, cho vecto & =(2;-2;-4),b =(1;-1;1). Ménh d& nao dudi day sai?
A. d+b=(3-3;-3). B.avab cungphuong. C. \6\:@. D.
alb.

Trong khong gian Oxyz, cho a, b ¢6 do dai 1an luot 13 1 va 2. Biét

5+6\ — 3 khi d6 goc giira 2

vecto a,b 1a

A SE B. L. C.0. D. - L
3 3 3

Trong khéng gian Oxyz cho céc diem A(5;1;5); B(4;3;2); C(-3;-2;1). biém I(a;b;c) la
tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC . Tinh a+2b+c.

A. 1l B. 3. C.6. D. -9.

Trong khdng gian véi hé toa d Oxyz , cho tam gidc ABC c6 A(1;0;0), B(0;0;1), C(2;1;1).
Dién tich cua tam giac ABC bang
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HINH HQC 12- CHUONG 3
§1. HE TQOA PO TRONG KHONG GIAN
IV. Phwong trinh mgt cdu
1. Bai todn mé dau
Trong khdng gian véi hé toa do Oxyz, cho diém 1(a;b;c) va sé duong r. Tim diéu kién dé

diem M (x;y;z) nam trén mat cau (S) tam | c6 ban kinh r.

Nhan xét: Moi diém M nam trén mat cau (S) déu c6 toa d6 thoa man phuong trinh (*).

Phuong trinh (*) nhu trén dwoc goi 1a phuong trinh cua mat cau (S) .

2. Dinh Ii: Trong khong gian Oxyz, mat cau (S) cotam | =(a; b; ¢) bankinh r ¢6 phuong trinh la:

* /i du 2: Tim toa do thm | va bén kinh r cua mat cau (S), biét:
a) (x—3)2+(y+4)2+(z—2)2 =16.
b) (x+1)° +(y—5)" +(z+3)" =25.
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3. Nhgn xet

Phuong trinh mét cau (X — a)2 +(y —~ b2)+ (z —C)2 =r? ¢6 thé viét dudi dang

x> +y?+2° —2ax—2by—2cz+d =0Vvéi d =a® +b* +¢® —r?,
Nguoc lai nhitng phuong trinh c6 dang x* +y® + 2% —2ax—2by —2cz+d =0 la phuong trinh

mat cau khi va chi khi a®? +b%+c?—d >0.

Khi d6 mat cau c6 tam 1 (a;b;c) va ban kinh r=+a2+b?+c?—d.

* /i du 3: Trong khdng gian Oxyz , phuong trinh ndo sau la phuong trinh mat cau? Néu la
phuong trinh cia mot mat cau, xac dinh toa do tdm va tinh ban kinh cuaa né.

a X+y +2°—4x+6y+2z+14=0.

b. x> +y*+2°-8xy+2y+2z+62=0.

C. 3X°+y*+27° —4x+6y+22-6=0.

d. x> +y*+2°—4x+8y+22-6=0.

4. Bai td@p trdc nghigm.
Cau 1: Trong khdng gian Oxyz, matcau (S): x>+ Yy?+z°+2x—2y+6z+2=0 di qua diém nao sau
day?
A.Diém Q(1;1;-2).  B.Diém M (-2;3;7). C.biém N(L3;-2). D.Dbiém P(1;3;0).
Cau2:  Trong khdng gian Oxyz , mat cau tam 1(1;-2;3) bankinh r =2 ¢6 phuong trinh 1
A (x=1) +(y+2) +(z-3)" =4. B. (x+1)" +(y-2)"+(z+3)" =4.
C. (x—l)2 +(y+2)2 +(z—3)2 =2. D. (x+1)2 +(y—2)2 +(z +3)2 =2.
Cau3: Trong khdng gian Oxyz cho hai diém 1(1;-2;3) va A(1;0;3). Mat cau (S) tm | vadi qua diém
A c6 phuong trinh 1a
A (x=1) +(y+2) +(z-3)" =2. B. (x+1)" +(y-2)"+(z+3)" =4.

Trang 82




Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Céau 8:

Cau 9:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
C. (x=1)"+(y+2) +(2-3)" =4. D. (x+1)" +(y—-2)" +(z+3)" =2.

Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(2;-1;0) va B(0;3;—4). Mat cau duong kinh AB ¢c6
phuong trinh la

2

A (x=1)"+(y-1)" +(z-2)" =3. B. (x-1)"+(y-1)" +(z+2)" =3

C. (x—1)2+(y—1)2+(z—2)2 =9. D. (x—l)er(y—1)2+(z+2)2 =9.
Trong khong gian Oxyz , phuong trinh nao sau ddy 1a phuong trinh mat cau?

A. 2X° +2y* +27° +4x+8y =0. B. X*+2y*+7°-2x+4y—-2z-1=0.
C. X*+y*+7°-2x+2y+2=0. D. X*+y*—2*-x+y-5=0.

Trong khdng gian Oxyz cho mat cau (S) c6 phuong trinh X* + y* +2° —2x -4y —62+5=0

Dién tich cia mat cau (S) 1a

A. 12m. B. 9. C. 36m. D. 24rx.

Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;3;-1),B(-2;1;1);C(4;1;7). Ban kinh r cua mat cau
di qua bdn diém O,A,B,C la

A.r:@. B.r:@. C.r=—'1215. D.r:%.

Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s m dé phwong trinh
X' +y*+22-2(m-1)x+2(2m-3)y+2(2m+1)z+11-m=0

14 phuong trinh ctia mot mit cau.
A. m<0 hoaic m>1. B.O0O<mx<l. C. m<-1 hoac m>2. D. -1<m<2.

Trong khdng gian Oxyz cho mat cau (S) c6 phuong trinh
X +y?+2°—(2m—-2)x+3my +(6m—-2)z—-7=0

Goi r laban kinh ciia mat cau (S) thi gia tri nhé nhat ciia r bang

AT B. —“3777 C. J377. D. %.
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HINH HQC 12 - CHUONG 3: PHUONG PHAP TQA PQ TRONG KHONG GIAN
§1. HE TQA PO TRONG KHONG GIAN
A. PHAN KIEN THUC CHINH
1. Biéu thic toa dd ciia cac phép toan vecto

Cho a=(a,;a,;a,),b=(b;b,;h, ) (keR)
o dtb=(ath;a, th,;a,£th,)

o ka =(ka,;ka,;ka, )

 [a=h
ed=beqa,=h,
a;=b,

e d cung phuong 5(5¢6)<:> a=kb

o Toa do trung diém M ciia doan thing AB: M (XA;XB ;yA;yB -ZA;ZBJ

e Toa do trong tam G cua tam gidc ABC :

G XatXg+Xe  YatYs+ Ve .ZatZg+ 2
3 3 3

2. Tich vo hwéng caa 2 vecto va wng dung

Cho a=(a;a,;a,).0 =(b;b,;b,)

ab=ah +a,b,+a,h,

8] = a7 +a; +a;

AB:‘E‘:J(XB_XA)2+(yB_yA)2+(ZB_ZA)2

b ab +ab, +a,b,
.5‘ \/af+a22+a32.\/bf+b22+b32

B. LUYEN TAP
I. Bai tdp tw lugn sach giao khoa
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Cau 1;

Céu 2:

Cau 3:

Cau 4:

Céau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Céau 11;

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
(Bai 1b/68) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto & =(2;-5;3); b =(0;2;-1); € =(1;7;2).
Tinh toa do vecto € =a-4b —2C
(Bai 3/68) Trong khong gian Oxyz , cho hinh hop ABCD.A'B'C' D" ¢6 A(1;0;1),B(2;1;2),
D (1; -1, 1) , C' (4; 5; —5) . Tim toa d¢ cac dinh con lai cua hinh hop.

Trong khong gian Oxyz , cho 3 diém: AL 2;4), B(-LL4) : C(0:0:4) . Tinh

a) Do dai cac doan thang BA; BC .

b) BABC.

¢) S6 do ctiagdc ABC .

I1. Bai td@p tréic nghigm

[Mie dd 2] Trong khong gian Oxyz, cho U =(-1;3;-2) va V =(2;5;-1). Tim toa do cua véc

to d=20-3V.
A. a=(-8;9;-1). B. a=(-8;-9;1). C. a=(8-9;-1). D. a=(-8;-9;-1).

[Mire @9 1] Trong khong gian Oxyz, cho &= (1;2;-3), b =(~2;-4;6). Khing dinh nio sau day

A a=2b. B.b=-24. C.a=-2b. D.b=2a.

[Mire d§ 2] Trong khong gian Oxyz , cho tam gidc ABC c6 A(1;2;-1);B(2;3;-2);C(10;1).
Tim toa d6 dinh D sao cho ABCD la hinh binh hanh?

A. D(0;1;2). B. D(0;1;-2). C. D(0;-12). D. D(0;-1-2).
[Mire dd 2] Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Biét toa do cac dinh
A(-3;2;1), C(4;2;0), B'(-2;1;1), D'(3;5;4). Tim toa do dinh A’ ctia hinh hop.

A. A'(-3;3:1). B. A'(-3;3;3). C. A'(-3;-3;-3). D. A'(-3;3;-3).
[Mire @9 1] Trong khong gian Oxyz , cho U =(-1;3;2), V=(-3;-1;2). Khidé UV bing

A 4. B. 2. C. 3. D. -2.

[Mire d 2] Trong khong gian Oxyz, cho @ =(-2;-1;2), b =(0;1;-1). G6c giira hai vecto &;b

biang
A. 60°. B. 120°. C. 45°. D. 135°.

[Mire d§ 3] Trong khong gian Oxyz , cho ba diém M (2;3;-1), N(-111), P(Lm-1;2). Tim
m dé tam giac MNP vuong tai N ?

A.m=2. B. m=-4. C. m=-6. D. m=0.

C.BAI TAP TU LUYEN

[Mire d9 2] Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto d=(1;2;3), b =(2;2;-1), € =(4;0;-4).
Toa do vecto d =d-b+2C 1a
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Cau 12:

Céu 13:

Cau 14:

Cau 15:

Céu 16:

Céu 17:

Céau 18:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
A. d=(-7;0;-4).  B.d=(-7;0;4). C. d =(7;0;-4). D. d =(7;0;4).

[Mire d§ 1] Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;3;-1) va B(-4;1;9). Trung diém |
cua doan thang AB ¢ toa do l1a

A. (-1;,2;4). B. (-2;4;8). C. (-6;-2;10). D. (L,-2;-4).

[Mire @9 2] Trong khdng gian Oxyz , cho ba diém A(3;2;1),B(1;-1;2),C(1;2;-1). Tim toa do
diém M théa man OM =2AB - AC .

A. M (-2;6;-4). B. M (2;-6;4). C. M(-2;-6;4). D. M (5;5;0).

[Mire d§ 2] Trong khong gian Oxyz, cho A(-1;2;4), B(-1;1;4), C(0;0;4). Tinh s do cia
goc ABC.

A. 60°. B. 135°. C. 120°. D. 45°.

[Mire d9 2] Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-1;2;0);B(-2;-2;3);C(1;,0;-2). Ménh
dé nao sau day dung?

A. BAC =30°. B. BAC =60° . C. BAC =90°. D. BAC =120° .

[Mie d9 2] Trong khong gian Oxyz, cho bon diém A(1;0;0), B(0;1;0),C(0;0;1),
D(-2;1;-1). Tinh géc giita hai dudng thang AB va CD.

A. 135°, B. 60°. C. 90°. D. 45°,

[Mire d§ 3] Cho ba diém A(1;-3;1), B(-2;6;1) va C(4;-9;-2). Tim diém M trén truc OX
sao cho vecto G = MA+MB+MC ¢ d6 dai nho nhat.

A. M (1;0;0). B. M (4;0;0). C. M (3;0;0). D. M(2;0;0).

[Mire d9 3] Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(0;0;-1), B(-11;0), C(1;0;1). Tim toa
d6 diém M sao cho 3MA? + 2MB? — MC? dat gi4 tri nho nhat.

A. M[E;l;—lj. B. M[—§;£; j C. M(—gﬁ;— j D. M[—il;—lj.
4 2 4 2 4 2 4 2
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HINH HQC 12- CHUONG 3
§1. HE TQA PO TRONG KHONG GIAN
TIET 5. BAl TAP PHUONG TRINH MAT CAU

A. Kién thirc can nhé

1) Phwong trinh mit cau (S) dang 1:

Dé viét phuong trinh mat cau (S ), ta can tim tdm I(a;b;c) va ban kinh R. Khi do:

< (S):[(x—a)+(y-b) +(z-c)*=R?|

« Tam: I(a;b;c)
(S):y . ..
« Ban kinh: R

2) Phwong trinh mit cau (S) dang 2:

Cho (S):|x*+y*+2*—2ax—2by—2cz+d =0[.Véi a?+b’+c®>—d >0 la phuong trinh mit

cau dang 2tam 1(a;b;c), béan kinh: R=+va2+b*+c?—d >0,

B. Bai tap
Dang 1. Tim tdm va ban kinh ctia mit cau.
Cau 1: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau c6 phuong trinh: X2 + y? + 22 +2x—6y—6=0. Toa d6 tam

| va ban khinh R cta mit cau do.
A. 1(5;-3;0);R=4. B.1(-1;3;0);R=4. C.I(-13;0);R=16. D. 1(1;-3;0);R=16.

Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho mt cau (S):Xx*+y®+2z°+2x+4y—-2z-m=0. Tim mde¢ ban
kinh cau mat cau bang 4.
A. m=410. B.m=4. C. m=23. D. m=10.
Cau 3: Trong khong gian Oxyz , tim tt ca cac gid tri cia M dé phuong trinh
x? +y? + 2% + 4x— 2y + 27 + m = 0 1a phwong trinh ctia mot mit cau.
A. m<6. B. m<6. C. m>6. D. m>6.
Dang 2. Vi tri twong ddi clia diém véi mat cau.

Cau 4: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S):(x—-1)?+(y—2)*+(z—-3)* =9. Piém nao sau day
nam ngoai mit cau (S)?
A. M(-1;2;5). B. N(0;3;2). C. P(-16;-1). D. Q(2;4;5).

Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):x?+y?+2*—6x—4y—2z=0. Diém nao sau day
thuoc mat cau (S)?
A. M (0;1;-1). B. N(0;3;2). C. P(-16;-1). D. Q(1;2;0).

Cau 6: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , mit cau ¢ phwong trinh nao sau day di qua gbc toa do?

A X4y +72+2x—4y—2=0. B. X*+y*+2°—-4y+62-2=0.
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C. X" +y*+7°+2x+62=0. D. X*+y*+2*+2x—-4y+62-2=0.
Dang 3. Viét phwong trinh mit cau.
Cau 7:  Trong khong gian Oxyz , mt cau tim 1(-2;1;1) qua diém A(0;-1;0)la
A. x2+(y+1)2+z2 =9.B. (x—2)2+(y+1)2+(z+1)2 =9.

C. (x+2)" +(y-1)° +(z-1)" =9. D. X’ +(y-1)"+22=9.

Cau8: Trong khdng gian Oxyz, cho hai diém M (6;2;-5),N(-4;0;7). Viét phuong trinh mdt cau
duong kinh MN.
A (x=1)" +(y-1)" +(z-1)" =62, B. (x=5)° +(y—1)" +(2+6)" =62.

C. (x+1)2+(y+1)2+(z+1)2 =62. D. (x+5)2+(y+1)2+(z—6)2 =62.

Cau9: Trong khong gian Oxyz, mit cdu (S) ¢6 tam 1(2;1;-1), tiép xtc véi mét phang toa do (Oyz).
Phuong trinh ctia mit cau (S) 1a
A. (x+2)2 +(y+1)2 +(z —1)
C. (x=2)" +(y-1)" +(z+1)’
Cau 10: Trong khdng gian Oxyz, cho

tiép ta dien OABC Ia
Jia

A —. B.
3

(x— 2)2+(y—1)2+(z+1)2:1.
(x+2)" +(y-1)" +(z+1)" = 2.
-1;0;0),B(0;0;2),C(0;-3;0). Tinh ban kinh mt cau ngoai

B.
D.

—4.
4.
A(-

N
5

C. g. D. V14

Cau 11: Trong khéng gian Oxyz, cho diem A(1;1;2),B(3;2;-3). Mit cau (S) c¢6 tam | thuoc Ox va
di qua hai diém A,B co phuong trinh.
A XP+y*+7°-8x+2=0. B. X*+y*+7°+8x+2=0.
C. X +y*+7°-4x+2=0. D. X*+y*+2°-8x-2=0.

Dang 4. C4c bai toan cuc tri lién quan dén diém va mit ciu.

Cau 12: Trong khdng gian Oxyz, cho mat ciu (S):(x-1)"+(y-2)"+(z+1)°=9 va hai diém
A(4;3;1),B(3;1;3); M la diém thay doi trén (S). Goi m,n la gid tri I6n nhét, nhé nhét cua biéu

thac P = 2MA® —MB?. Xac dinh m—n.
A. 64. B. 48. C. 68. D. 60.
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HINH HQC 11 - CHUONG 3
§2. PHUONG TRINH MAT PHANG
A. PHAN KIEN THUC CHINH
I. Vecto phap tuyén ciia mit phiang
> Dinh nghia. Cho mit phing («). Néu vecto fi c6 gia vudng goc véi (a) thi duoc goi 1a vecto phap

tuyén (VTPT) cua ().

» Nhan xét. Néu vecto i 1a VTPT cia () thi ki (k eR") ciing la VTPT ctia (er).

» Chu y. Néu hai vecto & va b khong cing phuong va ¢6 gia song song hoac nim trén mit
phang («) thi A :[é,B] la VTPT cua mit phang (o).

Tich ¢6 hwdéng cua hai vecto

Cho hai vecto a=(a,;a,;8,) va b =(b;;b,;b,). Tich ¢ huéng ciia hai vecto & va b Ia

o (e alla alla Al
[a,b]—£b2 NN blel sz—(azbz ab,;ah ~ba;ab, ~ba,).

Nhan xét. Cho mat phang («) di qua ba diém A, B, C. Khi d6 mp(a) c6 mot VTPT la

= AB,AC |.

» Vi du 1. Trong khong gian Oxyz cho ba diém khong thang hang A(0;12), B(L-11) va
C(-4:32).

a) Tim toa d6 mot VTPT cua mat phang di qua ba diém A, B, C.
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I1. Phwong trinh tong quat cia mat phang
Trong khong gian Oxyz cho mét phang (er) quadiém M (X,; Yo;2,) Vaco VTPT fi=(A;B;C)

ZA
o M
n .
My
@)

Véi M (x;y;z) batki, taco

M e(a) e MM, =0
< A(X=%,)+B(y—-Y,)+C(z-2)=0 (1)
< Ax+By+Cz—- Ax,-By,-Cz,=0
< Ax+By+Cz+D=0 (2)

trong d6, D =—(Ax, + By, +Cz,) va A*+B*+C?#0.

» Pinh nghia. Phuong trinh (2) duoc goi 1a phuong trinh tong quat cua mét phang () nhéan i =(A; B;C)

1am vecto phap tuyén.

» Vi du 1. Trong khdng gian Oxyz cho ba diém khong thang hang A(0;1;2), B(L-11) va C(—4;3;2).
a) Tim toa d6 mot VTPT cua mat phang di qua ba diém A, B, C.

b) Viét phuong trinh tong quat ciia mat phang («).
Lo giai.
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> Vidu 2. Trong khong gian Oxyz cho (Q):x—3y+1=0. Toa do mot VTPT cta mat phing

(Q) la
A. (3,-31). B. (-3,10). C. (3-30). D. (-2;6;,—2).

> Vi du 3. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh ndo sau day khong phai 1a phuong trinh tong
quat cua mit phang?

A. 2x-y=0. B. z+1=0.
C. mx+(2m-1)y-z-2=0. D. Ax+2Ay+3Az-4=0.

2. Cac trwong hop riéng
Trong khong gian Oxyz cho mit phang («): Ax+By+Cz+D=0 (1).

+Néu D=0 thi mit phang («) di qua goc toa do.

<g)
0 v

Ar+By+Cz=0
+Néu A=0 thi mat phang (o) song song hoc chira truc Ox .

+Néu B=0 thi mat phang (o) song song hoic chira truc Oy .
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+Néu C =0 thi mat phiang () song song hogc chira truc Oz.

By+Cz+D=0 Az +Cz+ D=0 Ar+By+ D=0

II. PHUONG TRINH TONG QUAT CUA MAT PHANG
2. Cac trwong hop riéng
Trong khong gian Oxyz cho mit phang (a) :Ax+By+Cz+D=0(1)

¢)Néu hai trong ba hé sé A, B, C bang 0
+Néu A=B =0 va C=0 thi () song song hoc triing véi mat phang (Oxy).
+Néu A=C =0 va B=0 thi () song song hoc triing véi mat phang (Oxz).

+Néu B=C =0 va A=0 thi () song song hogc tring véi mit phang (Oyz).

A1
20
g
| |
0 !
e ——
//// /// y
x LD
g A
By+D =0 Ax+D =0

» Nhén xét:
Néu ca bon hé s6 A, B, C, D déu khac 0 thi phuong trinh

AX+By+Cz+D=0=21Y 1212,
a b c

Vi a:—R, b:—E,c=—2.
A B C

Ta goi phuong trinh (2) 14 phwong trinh mit phang theo doan chan.
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C. LUYEN TAP VA VAN DUNG
BAI TAP TRAC NGHIEM

Dang 1. Tim véc to phap tuyén cia mit phang

Bai 1. Trong khdng gian Oxyz , cho mat phang (Q):3y+1=0. Toa 6 mot VTPT ciia mat phang (Q) Ia:
A. (3,10). B. (0;0;3). C. (3;,0;0). D. (0;3;0)

Bai 2. Trong khdng gian Oxyz , cho mat phang —x+3y+2z+1=0. Toa d6 mét VTPT cua mat phang 1a:
A. (3:2;1). B. (13,2). C.(2-6;,-4). D. (-131).

Bai 3. Trong khdng gian Oxyz , mit phiang (P) chira b =(0;2;1) vasong song a = (-12;3). Mat phang
(P) co VTPT la:
A n=(21-4). B.n=(-41-2). C.n=(1-42). D. n=(L2,-4).

Dang 2. Viét phwong trinh méit phang khi biét mot diém va VTPT
Bai 4. Viét phuong tinh tong quat cia mat phang di qua diém N (-12;0) vaco VTPT a=(2;2;-4)

A. 2x+2y—-42+4=0. B. -x-2y+z-2=0.
C. x+y-2z+2=0. D. 2x+2y-4z-2=0.
Bai 5. Viét phuong tinh tong quat ciia mt phing di qua diém N (=10;2) va vudng goc véi vec to
a=(2;4,-6)
A. 2Xx+4y—-62+5=0. B. -x—-2y—-3z+5=0.
C. x+2y-3z+7=0. D. x+2y-3z+10=0.

Dang 3. Viét phwong trinh mit phing theo doan chin
Bai 6. Trong khdng gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;0);B(0;-2;0);C(0;0;5). Mat phang di qua 3 diém
A, B,C c¢6 phuong trinh la:

A. x-2y+5z2=0. B. x-2y+5z-1=0.
C.§+l+5:0. D.§+l+5:1.
1 -2 5 1 -2 5

Bai 7. Trong khdng gian Oxyz , mét phang di qua G(1;2;3) va cit cac truc Ox; Oy; Oz tai diém A, B, C
véi G latrong tim AABC c6 phuong trinh la:

A x+2y+32=0. B X+¥iZo1 o XiY¥iZoo b XiYiZog
123 36 9
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III. PIEU KIEN BE HAI MAT PHANG SONG SONG, VUONG GOC
1. Ly thuyét

Cho hai m3t phang (e,): Ax+By+C,z+D, =0 va (a,): AXx+B,y+C,z+2=0

(o] &
| —»
n, 1y
S

(e,) vuong goc (a,)

()] 1(ex,) n.n, =0
n, =kn,
D, # kD,

2. Cac vi du minh hoa
» Vi dy 1. Cho hai mat phang (&) va () c6 phuong trinh (ar):x—2y+3z+1=0

(B):2x—-4y+62+1=0
C6 nhan xét gi vé vecto phap tuyén cua chiing?

» Vi du 2. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (1,—2;3) va song song véi mt
phang (B):2x-3y+2z+5=0.

» Vi du 3. Viét phuong trinh mat phang («) di qua hai diem A(3;1;-1),
goc véi mit phang () c6 phuong trinh: 2x—y+3z-1=0.
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3. C4c bai tdp trac nghiém

Bai 1. Trong khdng gian Oxyz cho mit phang (P) phuong trinh: 2x—3y+4z+20=0 va
(Q):4x-13y—62+40=0. Vi tri trong doi cia (P) va (Q) la:
A. Song song. B. Trung nhau.
C. Cit nhung khong vudng goc. D. Vuéng géc.

Bai 2. Chon ngau nhién mot s6 c6 4 chir s6. Goi P 1a xac suat dé tong céac chir sé caa sé d6 1a mot sb 1é.
Khi d¢6 P bang:
A. (P):2x-y+z-5=0va (Q):-4x+2y—-2z+10=0.
B. (R):x—y+z-3=0va (S):2x-2y+2z+6=0.

T):x—y+z=0va (K):%—X+E=O

C
D. (X):3x—y+2z-3=0va (Z):6x-2y-6=0.

Bai 3. Trong khong gian Oxyz cho hai mit phing (P):x-3y+2z+1=0 va
(Q):(2m-1)x+m(1-2m)y+(2m—-4)z+14=0. Mt phang (P)L(Q) khi m bang bao
nhiéu?

A.m=1;—§. B.m:—l;—E. C.m=2. D.m=§.
2 2 2

Bai 4. Trong khong gian Oxyz cho hai mét phiang (P):2x—y-z-3=0 va (Q):x—-z-2=0. Tinh géc
gitta hai mit phang (P) va (Q).
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Bai 5. Trong khong gian Oxyz , cho tir dign ABCD c¢6 A(0;2;0); B(2;0;0); C(0;0;4/2); D(0;-2;0). 86
do gbc clia hai mat phang (ABC) va (ACD) la?
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A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Bai 6. Trong khong gian Oxyz, mit phang (a) di qua diém A(2;—1;1) va vudng goc hai mit phang
(P) :2x—2+1=0 va (Q) .y =0. Phuong trinh ctia mit phing (a) la:

A 2x+y-4=0. B. x+2z-4=0. C. x+2y+z=0. D. 2x—y+z=0.
Bai 7. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém P(Z;O;—l); Q(l;—1;3) va mit phang

(P):3x+2y—-z+5=0. Goi («) la mit phang di qua P, Q va vuéng goc véi (P). Phuong

trinh ca (Ol) la

A. —7x+11y+z-3=0. B. 7x-11y+z-1=0.
C. —-7x+11ly+z+15=0. D. 7x-11y-z+1=0.
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HH12 - CHUONG 3
§2. PHUONG TRINH MAT PHANG

A. PHAN KIEN THUC CHINH
1. PINH NGHIA CO PIEN
1.Khodng cach tir mgt diém dén mit phang.

Trong khong gian Oxyz cho diém M (XO; Yo ZO) va mit phang

(a): Ax+By+Cz+D=0. Khi d6 khoang cach tir diém M dén mit phang (o) la:

_ |Axy + By, +Cz,+D|

d(M,(«))

JA? + B2 +C?

B. LUYEN T4P
I. Cac vi du

> VD1: Tinh khoang cach tir diem M (1;,3;—2)dén (a):2x—y+2z+1=0.

2> VD2: Tinh khodng c4ch giita hai mét phang song song (P)va(Q) biét: (P):x+3y+z-1=0
; (Q):x+3y+z+3=0.

Loi giai

M
) I

9\
A

...................................................................................................................
...................................................................................................................
...................................................................................................................
...................................................................................................................

I1. Bai tdp trdc nghiém
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Cau 1;

Céu 2:

Céu 3:

Cau 4:

Céau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[Mire d§ 1] Tinh khoang céch tir diém M (1,2;1) dén (P):x—3y+2z+15=0.

10 11
A —. B. V11. C.—=. D. 11.
Ji1 J5

[Mite dd 1] Trong khdng gian Oxyz, khoang cich giita hai mit phing song song:
(P):x+2y+2z-10=0 va (Q):x+2y+2z-3=0.

A B.Z. C. 3. D.ﬂ.
3 3

w| oo

[Mire d 2] Trong khong gian Oxyz , Mat cau(S) c6 tam |(2;13)va tiép xdc véi mit phing
(P): X+2Yy+22+2=0, phuong trinh mit cau la:

A. (x=1)"+(y-2)"+(2-3)" =16. B. (x-1)"+(y-2)"+(2-3)’

-3)’ =4,
C. (x+1)2 +(y+2)2 +(z +3)2 =16. D. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+3)2 =4,
[Mire d9 2] Trong khong gian Oxyz ,cho diém 1(2;3;5) phuong trinh mét cau tam | va tiép xdc
véi mit phang (Oxy)la:
A. (x—2)2+(y—3)2+(z—5)2 =5. B. (x—2)2+(y—3)2+(z—5)2 =10.
C. (x+2)" +(y+3)° +(z+5)" =25. D. (x-2)° +(y-3)"+(2-5)" =25.
[Mire d9 2] Trong khong gian Oxyz, diém M thudc truc Oy va cach déu hai mit phang
(P):x+y-z+1=0va (Q):x—y+z-5=0c6 toa d la:
A. M (0;-3,0). B. M(0;3;0). C. M(0;-2;0). D. M (0;10).
[Mite d9 2] Trong khong gian Oxyz, mit phang (P):2x+2y-z+6=0 cit mdt cau
(S):(x=1)" +(y—-2)" +(2—3)" = 25 theo mot giao tuyén la duong tron (C). Dién tich cua hinh
tron (C) la:
A. 167. B. 4r. C. 8r. D. /207 .
[Mire d§ 3] Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;—2;4),B(-3;3;—1)va mit phing
(P):2x—y+2z-8=0.Xét M thay d6i va M €(P), gia tri nhé nhat cia 2AM* +3BM ? béng:
A. 145. B. 135. C. 105. D. 108.
[Mire @9 3] Trong khong gian Oxyz , mit phing(P)di qua A(1;7;2) vacach M (-2;4;-1)mot

khoang cach 16n nhat ¢ phuong trinh 1a:
A. (P):3x+3y+3z-10=0.

B. (P):x+y+z+1=0.
C. (P):x+y+z-10=0. D. (P):x+y+z+10=0.

C.BAI TAP TU' LUYEN

Cau 9:

[2H3-2.6-1] (SGD Vinh Phiic-2019-2020) Trong khéng gian Oxyz, khoang cach tir diém
M (1—4;5) dén mit phang (Oxz) bang
A. 5. B. 1. C.42. D. 4.
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Cau 10:

Cau 11;

Céu 12:

Cau 13:

Cau 14:

Céau 15:

Céau 16:

Cau 17:
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[2H3-2.6-1] (Chuyén Ha Giang - Niim 2019 - 2020) Cho mit phang (&):2X—Yy+2z-6=0
va diém M (2;—3; 5) . Khoang cach tr M dén mit phang (a) la

A. 5. B.l—l. C.E. D.%.

3 3
[2H3-2.6-2] (THPT L& Vin Thinh - Bic Ninh - Nam 2019 - 2020) Trong khéng gian voi hé
truc toa do OXyz , cho hai mit phang (a): X—2y—2z+4=0 va (B): x-2y—-2z+7=0. Tinh
khoang céch gifra hai mit phang (o) va ().
2

A 1l B.E. C.6. D. 3.

[2H3-2.6-2] (SGD Son La - Niim 2019-2020) Cho mit phang (P):x—2y+2z-3=0 va diém
M (m;l; 2) véi meR . Tim tit ca ca gia tri cua m sao cho khoang cach tur diém M dén mat
phing (P) béng 246 .

A. m=-9; m=-15, B. m=9; m=15. C. m=-9;,m=15. D.m=9;, m=-15.
[2H3-2.6-2] (Chuyén Quang Trung - Lan 01 - Niam 2019 - 2020) Trong khong gian voi hé truc
toa d0 Oxyz, khoang cach tir tAm mit cau X*+y°+2°—4x-4y-47-1=0 dén mit phang
(P):x+2y+2z-10=0 bang

D8
3

AL B. 0. C.
3

w| b

[2H3-2.6-3] (Chuyén Nguyén Trii - Hai Dwong - Nim 2019-2020) Cho hai diem A(21-1),
B(0:;3;1). Biét tap hop cdc diém M € (a):X+y+2+3=0 théaman 2MA’ —MB’ =4 1a dudng
tron c6 ban kinh r. Tinh r.

A r=27. B.r=6. C.r=26. D.r=5.

[2H3-2.6-3] (Chuyén Nguyén Trai - Hai Dwong - Niim 2019-2020) Cho mit phing (a) di
qua hai diém M (4;0; 0) va N (0;0;3) sao cho mit phang (a) tao v6i mat phang (Oyz) mot goc
bang 60°. Tinh khoang cach tir diém gdc toa do dén mit phang (a)

Al. B.§. C.i. D. 2.

2 N
[2H3-2.7-2] (Chuyén Phan Bgi Chau - Nghé An - Lan 2 - Nam 2019-2020) Trong khéng gian
Oxyz , chomat cau (S): x*+y®+2* =25 vamatphang (P): X+2y+2z-12=0. Tinh ban kinh
dudng tron giao tuyén cua (S)va (P).
A. 4. B. 16. C. 0. D. 3.
[2H3-2.7-2] (Vted - P& 05 - Niam 2019-2020) Trong khong gian Oxyz, mit cau
(S):x*+y*+(z— 2)2 =9 cit mat phang (Oxy) theo giao tuyén 1a mt dudng tron c6 ban kinh
bang
A 1. B. 2. C.+f5. D. 7.
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Céu 19:

Céu 20:

Céu 21:
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[2H3-2.7-2] (THPT Pao Duy Tir - Nam 2019 - 2020) Pudng tron giao tuyén ctia mit ciu
(S):(x=3)" +(y—2)" +(z—3)" =25 khi cit boi mt phang (Oxy) c6 chu vi bing
A. 8r. B. 4r. C. 2r. D. 10x.
[2H3-2.7-2] (THPT Hoang Vin Tl}l_l - Nam Pinh - Lin 2 - Nz'}m 2019 - 2020) Tror]g khong
gian voi h¢ toa d0 Oxyz, cho mat phang (P):Xx+y+z+1=0. Viét phuong trinh mat cau c6 tam
1(L1;0) va tiép xtac voi mp(P).
A. (x=1)%+(y-1)%+2% =3. B. (x=1)2+(y-1)?%+2? =+3.
C. (X+1)?+(y+1)%+2% =3 D. (x+1)*+(y+1)°+2*=3.
[2H3-2.9-2] (THPT Lwong Thé Vinh — Ha Ngi — Lan 01 — Nim 2019 - 2020) Trong khong
gian Oxyz, cho A(L2;5), B(3;4;1), C(2;3;-3), G la trong tm tam gidc ABC va M la diém
trén mt phang (Oxz). Do dai GM ngén nhét bang:
A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.
[2H3-2.9-3] (THPT Cam L§-Quang Tri-2019-2020) Cho mit phang (P):2x+2y—-2z+15=0
va mit cau (S):x*+y?+2°-2y—-2z-1=0. Khoang cach nhé nhat tir mot diém thudc mat

phang (P) dén mét diém thude mat cau (S) la:

A X2 B.ﬁ. C. 3. D.ﬁ
2 3 2
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HH12 - CHUONG 3
§2. PHUONG TRINH MAT PHANG
A. PHAN KIEN THU'C CHINH
L. PINH NGHIA CO PIEN
1.Tich ¢6 hwéng cua hai vecto

Trong khong gian Oxyz cho hai vecto a=(a,;a,;a;) va b=(l;b,;b,). Khi do

[516] = (azba _aebz;aebl _alb3;a1b2 _azbl) .

2. Phwong trinh mit phang.

Trong khong gian Oxyz mét phang (P) di qua diém M (X,; Y,;Z,) V& ¢ mét vec to phap tuyén
n(A,B,C)c6 phuong trinh dang: (P): A(Xx—%,)+B(y-Y,)+C(z-2,)=0

3. Vi tri twong doi caa hai mat phang.

Trong khong gian Oxyz , cho hai mit phang (e, ), («,) 1an lugt c6 phuong trinh
(a,): Ax+By+Cz+D, =0, (o,): Ax+B,y+C,z+D, =0, véi

Goi ni(A;B,;C,)IAVTPT (e,): Ax+By+Cz+D,=0;

n2(A,;B,;C,) 1A VTPT(a,): Ax+B,y+C,z+D,=0, A’ +B?+C2 =0 (k=12).
Khi do:

(ey)cit (a,) & A:B:C,#A,:B,:C,
THdac biét:
(a,) L(c,) < AA, +BB,+CC, =0.

4. G6c giira hai mat phang.

Trong khéng gian Oxyz , cho hai mit phang (), (o) lan luot co phwong trinh
() Ax+By+Cz+D, =0, (,): AX+B,y+C,z+D, =0, véi

Goi ni(A;B;;C,)IAVTPT (a,): Ax+By+Cz+D, =0;

n2(A;B,:C,) IAVTPT(a,): AX+B,y+C,z+D, =0, A*+B2+CZ#0 (k=12).

):
Goc gitra hai mat phang (al), (a,) va, ki hieu ((,).(a,)) 12 goc.
Tirdé suyra 0<((e ))S%
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va c0 cong thie tinh nhu sau:

= M) N AA +BB, +CC
cos((al),(az))=‘cos(n(a1),n(a2)) :‘ﬁ( T Z\/A12_|’_BZ+C21\/2A22+1822|+C2
o a, il 1 - 2 2

B. LUYEN TAP
I. Céc vi du

>VD1: Cho ba diém A(5; 1 3) , B (1; 6; 2) , C (5; 0; 4) . Tim vecto phép tuyén ctia mit phang (P)
song song voi (ABC).

> VD2: Cho ba diem A(2;-11), B(10;3), P(0;—-2;1). Viét phuong trinh mat phang (P) di
qua trong tam G cua AABC va vudng goc véi BC.

...................................................................................................................
ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo
ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo
...................................................................................................................

ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo
ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo
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Céu 1:

Cau 2:

Cau 3:

Céu 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Céau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
I1. Bai tdp tric nghiém
[Mire d9 1] Toa d6 vecto phap tuyén cua mit phing co cip vecto chi phuong a =(2;1;2),
b=(321)l
A. (58-1). B. (5-81). C. (5-8;-1). D. (5:8,1).

[Mire dd 1] Toa do vecto phap tuyén ctia mit phang di qua ba diém A(1;0;2), B(l;l;l),
C(2;3,0) la?

A. (11;-1). B. (L-1-1). C. (L11). D. (11-2).

[Mire d6 2] Phuong trinh mat phang trung tryc cua doan thang AB voi A(l;—2;3); B(—3; 2;1)
1a?

A. 2x-2y+z=0. B. 2x-2y+z+1=0. C. 2x+2y+2z+1=0.D. 2x+y-z-1=0.
[Mire @9 2] Viét phuong trinh mat phang (P) biét (P) di qua A(L—3;4) va (P) song song véi
(Q):6x—-5y+z+7=0

A. 6x-5y+2z+25=0. B. 6x-5y+z-7=0.

C. 6x-5y+z-25=0. D. 6x-5y+z+17=0.

[Mire d§ 2] Mat phang (P) qua G(1;2;3) cit cac truc toa d¢ tai A; B; C sao cho G la trong
tam cta tam giac ABC c6 phuong trinh 13 ax+by +cz—-18=0. Giatrj cia a+b+c¢ bang

A. 9. B.12. C. 10. D. 11.

[Mire d9 2] Cho hai mit phang (P):2x+y+mz-2=0 vava (Q):x+ny+2z+8=0song song
v6i nhau. Tinh tong m+n bang

A. 4,25. B. 4,5. C. 2,5. D. 2,25.

[Mire dd 2] Trong khodng gian Oxyz cho mit phing (a):mzx—y+(m2—2)z+2:0 va
(B):x+m’y-2z+1=0 (meR). Tim mdé (a)L(B)

A |m|=1. B. |m|=+2. C. |m/=+3. D. [m[=2.

[Mire d§ 2] Tinh goc giita hai mit phang: (P):x+2z-4=0 va (Oxy).

A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.

[Mire d§ 2] Diém M (m,1;6) thudc mit phang (P):x—2y+2z-5=0 khi d6 m thugc khoang
nao trong cac khoang sau day?

A. (0;2). B. (-2;0). C.(2:4). D. (2;3).

C.BAI TAP TU' LUYEN

[2H3-2.1-1] (THPT Ngb Quyén - Ha Noi - Lan 01 - Niim 2018 - 2019) Toa d6 mét vecto phap
tuyén clia mat phang () di qua ba diem M (2;0;0), N(0;—3;0), P(0;0;4) la
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Céu 11:

Céu 12:

Céu 13:

Cau 14:

Cau 15:

Céau 16:

Céu 17;

Céau 18:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

A (2-34). B. (-6;4;-3). C. (-6,-4;3). D. (-6;4;3).

[2H3-2.1-2] (THPT Cum Tran Kim Hung - Hung Yén - Niam 2018 - 2019) Trong khong gian
v6i hé toa do Oxyz, cho diém A(—3;—L'3), B (—L‘ 3;1) va (P) la mat phéng trung truc cia doan
thang AB . Mot vecto phap tuyén cia (P) c6 toa do la:

A (-131). B. (-LL2). C. (-3-13). D. (L2-1).
[2H3-2.4-1] Trong khong gian Oxyz, mit phang (P):Xx+y+2z-3=0 di qua diém nao dudi
day?

A. M (-L-1-1) B. N(3L1) C. P(-3;0;0) D. Q(0;0;-3)
[2H3-2.5-1] (Chuyén Phan Bdi Chau - Nghé An - Lan 4 - 2018 - 2019) Trong khéng gian
Oxyz , cho hai mit phang (P):x—2y—z+1=0, (Q):x+y+2z+7=0. Tinh géc giira hai mat
phang do.

A. 60°. B. 45°. C. 120°. D. 30°.

[2H3-2.3-1] (THPT Tran Phi - Hai Phong - Lan 03 - Niam - 2018 -2019) Trong khéng gian
Oxyz, cho hai mit phang (P):x—2y+22—3:0 va (Q):mx+ y—2z+1=0. Véi gia tri nao cua
M thi hai mit phang d6 vudng goc voi nhau?

A m=1. B. m=-1. C. m=-6. D. m=6.
nn,=0cm-2-4=0&m=6. [2H3-2.11-2] (THPT Tran Phi - Ha Tinh - Nim 2019 -
2020) Trong khong gian Oxyz . Cho hai diém A(2;-15) va B(0;1;3). Mit phing trung truc

ctia doan thang AB c6 phuong trinh 13
A. x+3y-z+3=0. B. x-y+z-5=0. C.x-y+z+6=0. D.x+3y-5z-1=0.
[2H3-2.11-2] (Love book - Pé s6 15 - Nam 2018 - 2019) Cho ba diém M (0;2;0); N(0;0;1);
A(3;2;1) . Lap phuong trinh mat phang (MNP) . biét diém P 14 hinh chiéu vudng goc cia diém
A |én truc OX.

X y z X y 2 X y z X y z

A —+=+—=1 B.—+=+—-=1 C.—+=+—-=1 D. —+=+—-=1
2 1 3 3 2 1 2 1 1 3 2 1

[2H3-2.5-2] (THPT Nguyén Khuyén-Lan 5-2018-2019) Trong khéng gian véi hé truc toa do
Oxyz, cho diém H(2;1;2), H 1a hinh chiéu vudng géc cua goc toa dd O xudng mit phang (P)

, 80 do goc gilta mat (P) va mit phang (Q):x+y-11=0
A. 60° B. 30° C. 45° D. 90°

[2H3-2.3-2] (Chuyén Quang Trung - Binh Phuéc - Lan 05 - Niam 2018 - 2019) Trong khdng
gian Oxyz, cho A(0;L,1), B(10;0) vamitphang (P):x+y+z-3=0.(Q) la mitphang song
song v6i (P) dong thoi dudng thang AB cit (Q) tai C sao cho CA=2CB. Mit phang (Q) c6
phuong trinh la:

A. x+y+z—g:0hoéc X+y+z=0. B. x+y+z=0.
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Céau 19:

Céau 20:

Céu 21:

Cau 22:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
4 <
C. x+y+z—§:0. D. x+y+z—2=0 hodcx+y+z=0.

[2H3-2.4-2] (THPT Son Tay- Ha Ngi- Lan 02- Nim 2018- 2019) Trong khong gian véi hé toa
do Oxyz , cho mit phang (P): 2x—2y+z+3=0 vadiém A(L-2;3).Goi M (a;b;c)e(P) sao
cho AM =4.Tinh a+b+c.

A.g. B. 2. C.

3

[2H3-2.4-3] (Chuyén Lé Hong Phong - Nam Pinh - Lan 01 - Nim 2018 - 2019) Trong khéng
gian v6i hé toa do Oxyz, cho mit phing (P) X+y-2z+2=0 va hai diém A(3; 4;1);

D.12.

w | oo

B(7;-4;-3). biém M (a;b;c)(a>2) thuc (P) sao cho tam gidc ABM vudng tai M va c6

dién tich nho nhat. Khi d6 gia tri biéu thirc T =a+b+c bang:
A . T=6. B. T =8. C.T=4. D.T=0.

[2H3-2.3-3] (PTD - PE 01 - NAM 2018-2019) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , cho diém
M (—3;2;4), goi A, B, C lan luot 13 hinh chiéu cia M trén Ox, Oy, Oz . Mit phang nao sau
day song song vdi mp(ABC) ?

A. 4x—-6y—-32+12=0. B. 3x—-6y—-4z+12=0.

C. 4x—-6y—-3z-12=0. D. 6x—-4y—-3z-12=0.

[2H3-2.5-3] (SGD Pa Ning - Nim 2018 - 2019) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém
A(L0;0), B(0;0;1) va mat phang (P):2x—2y—-z+5=0. Toa do diém C trén truc Oy sao
cho mat phang (ABC) hop véi mit (P) mot goc 45° la

A C(O;—#;OJ. B. C[O;%;Oj. C. C(O;ZJM/E;O]. D. C(O;—%;O).
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
Chwong 3: PHUONG PHAP TQA PQ TRONG KHONG GIAN
Bai 2: PHUONG TRINH MAT PHANG (tiét 5)
A. PHAN KIEN THUC CHINH
1. Trong khong gian Oxyz cho diém M (X;; Y,:Z,) va mit phing
(P): Ax+By+Cz+D =0. Khi d6 khoang cach tir diém M dén mt phang (P) la:

_ |Ax,+By, +Cz, + D|

)= e

2. Cho mit phang (P): Ax+By+Cz+D =0 va mit cau

(C):(x—a)’ +(y—b)* +(z—c)’ = R? Khi d6 mit cdu (C) c6 tam I(a;b;c) va ban kinh R

+) Néu d(M,(P))>R suy ra (P) va (C) khong c6 diém chung.

( va (C
+) Néu d(M ,(P))z R suy ra (P) va (C) tiép xuc nhau.
( va (C

+)Néu d(M,(P))<R suy ra P) ( )cétnhau.

3.Mit phang (P) (Hinh 7.5) di qua ba diém M (a;O;O), N (O;b;O), P(O;O;C) trong d6 a, b, C

déu khac 0 c6 phuong trinh (P) : X + y + Z_ 1. duoc goi phuong trinh mit phang theo doan

a b c
chan.

Hinh 7.5

B. LUYEN TAP
I. Cac vi du minh hoa

Caul: Trong khong gian Oxyz cho mit phing (P) :X—2y+2z-1=0. Viét phuong trinh mit phing

(Q) song song va cach mat phing (P) mot khoang bang 5.
Loi giai
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Cau2: Trong khong gian Oxyz cho hai mit phing (P):3x—y+4z+2=0 va (Q):3x—y+4z+8=0.
Viét phuong trinh mit phéing (R) song song va cach déu hai mit phing (P) va (Q) .

Cau3: . Trong khong gian Oxyz cho mat phiang (P):Zx—y+22+1:0 va mit cau
(C):(x—1)" +(y—2)" +(z—3)" = 4. Hay xét vi tri tuong ddi gitra (P) va (C)

Cau4: Trong khong gian Oxyz cho mit phang (P):ZX— y+2z+6=0 va mat cau
(C): (X—l)2 +(y—2)2 +(z —3)2 =25. Biét (P) va (C) cét nhau theo giao tuyén la mot dudng

tron. Tinh ban kinh dudng tron do.
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Céaub:

Céau 6:

Cau7:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Trong khong gian Oxyz cho mit phang (P):x+2y—-2z-1=0. Viét phuong trinh mat cau (C)

tam 1(1-12) va tiép xtc véi (P).

Cho hai diém A(3;5;-1), B(4L3). Tim toa do diém M thuoc (Oxy) sao cho [MA+ ME| nho

nhat?

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (2; 2,1), N [%8, g; gj . Viét phuong trinh mit cau co

tam 1a tim ctia duong tron ndi tiép tam giac OMN va tiép xic voi mat phang (OXZ) :
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Cau 8: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho diém M (—2; 4, 2) . Viét phuong trinh mit phang (P)

di qua 3 diém M,, M,, M, lan luot 1a hinh chiéu ctia M trén céc truc toa & Ox, Oy, Oz.

I1. Bai tap trac nghiém
Cau 9:  Trong khong gian Oxyz , phuong trinh mat phang (P) di qua diém M (1,3;—2), cét cac tia Ox

Oy, Oz linluottai A, B, C sao cho %:%:% la:

A 2x—y-z-1=0 B. x+2y+4z+1=0 C. 4x+2y+z+1=0. D. 4x+2y+z-8=0.
Cau 10: Viét phuong trinh mit phing (P) qua M (1;2;1) lan luot cit cac tia Ox, Oy, Oz tai cac diém
A, B, C sao cho hinh chop O.ABC déu.
A x—y+z=0. B. x+y+z-4=0. C.x-y+z-4=0.D x+y+z-1=0.
Cau 11: Trong khdng gian véi h¢ truc toa do Oxyz , cho hai diém A(-2;3;4), B(8;-5;6). Hinh chiéu
vudng goc cua trung diém | cua doan AB trén mat phang (Oyz) 1a diém nao dudi day.
A. M(0;-15). B. Q(0;0;5). C. P(3,0;0). D. N(3-15).
Céau 12: Trong khong gian toa d0 Oxyz, cho mat cau (S) c6 duong kinh AB, voi A(6;2;—5),
B(—4; 0;7). Viét phuong trinh mat phang (P) tiép xtc voi mat cau (S) tai A.
A. (P):5x+y—-62+62=0. B. (P):5x+y-62-62=0.
C. (P):5x—y-62-62=0. D. (P):5x+y+6z+62=0.
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Cau 13:

Céu 14:

Trén con duong thanh cong khdng c6 diu chan cia ké ludi biéng
Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , cho mit phang
(P):x—2y+2z-2=0 vadiém | (-1 2;-1). Viét phuong trinh mgt cdu (S) c6 tm | va ct
mit phing (P) theo giao tuyén la dudng tron c6 ban kinh bang 5.
A (8):(x+1)" +(y—2)" +(z+1)" =25. B. (S):(x+1)" +(y—-2) +(z+1)" =16.
C. (S):(x—l)2 +(y+2)2 +(z—1)2 =34. D. (S):(x+1)2 +(y—2)2 +(z+l)2 =34.
. Trong khong gian Oxyz, cho diém H (2;11). Goi (P) la mit phang di qua H va cét céc truc
toaddtai A, B, C saocho H la truc tim tam giac ABC . Phuong trinh mit phang (P) la
A. 2X+y+z2-6=0. B.x+2y+z-6=0. C.x+2y+2z-6=0. D. 2x+y+z+6=0.

C.BAI TAP TU LUYEN

Cau 15:

Cau 16:

Céu 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

[2H3-2.6-1] (THPT Thach Thanh I-Thanh Hoa-Nam 2018-2019) Trong khong gian Oxyz,
khoang cach tir diém A(O;O;S) dén mat phang (P) :X+2y+22-3=0 bang:

A.g. B.Z. C. 3. D.g.

3 3
[2H3-2.6-2] (Vted - P& s6 09 - Nam 2018 - 2019) Trong khéng gian Oxyz , phuong trinh mit
phiang P songsong va cach mit phang Q :X+2Yy+2z—3=0 mot khoang bang 1; dong thoi
P khéng qua O la
A X+2y+2z+1=0 B. X+2y+2z=0 C. X+2y+2z-6=0 D. x+2y+2z+3=0
[2H3-2.12-1] (Chuyén Quang Trung - Binh Phwéc - Lan 05 - Nim 2018 - 2019) Trong khéng
gian Oxyz , mt phang di qua 3 diém A(l;O;O), B(O; 2;0) , C (0;0;3) c6 phuong trinh la

A. §+X+E:1. B. §+X+E:O. C. Z+X+E:—1. D. 5+X+E:1.
1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 1 3

[2H3-2.12-2] (THPT Tran Phi - Hai Phong - Lan 03 - Nim - 2018 -2019) Trong khéng gian
Oxyz, cho diém M (8;—2;4). Goi A, B, C lan lugt 1a hinh chi€u cua M trén cac truc Ox, Oy,
Oz . Phuong trinh mit phang di qua ba diém A, B va C la

A. x+4y-2z-8=0. B. x—4y+2z-18=0.C. x+4y+2z-8=0. D. x—4y+2z-8=0.

[2H3-2.12-2] (Vted - D& s6 12 - Niim 2018 - 2019) Trong khdng gian Oxyz , cho diém G(1;4;3)
. Viét phuong trinh mat phang cit céc truc toa d6Ox, Oy, Oz lan luottai A, B, C sao cho
G latrong tam cua tir dién OABC.

A 5+l+—:1_ B. Xy Y,z
3 12 9 4 16 12
C. 3x+12y+9z2-78=0. D. 4x+16y+12z-104=0.

[2H3-2.6-2] (Vted - Pé s6 20 - Nam 2018-2019) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém
A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c) voi ab,c la cac s6 thuc duong thay doi théa man
a+b+c=+/3. Khoang cach tir gbc toa d0 O dén mit phing (ABC) c6 gié tri 16n nhat bang

A. 3. B. C.ﬁ. D. 343.

3
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Céu 21:

Céu 22:

Céu 23:

Cau 24:

Céau 25;

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng
[2H3-2.6-3] (Vted - Pé s6 13 - Niam 2018 - 2019) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém
A(1;0;0), B(0;10), C(0;0;1) . S6 mit phang di qua gbc toa dd O va cach déu ba diém A, B, C

la
A. 8. B.6. C. 4. D. 2.

[2H3-2.12-3] (PTD - Pé 18 - Nam 2018-2019) Trong khong gian véi hé truc toa 46 Oxyz , cho
diem M (3;4;5). Goi (P) lamit phang qua M sao cho (P) cét c4c truc toa do tai cac diem A,
B, C sao cho khoang cach tir goc toa d¢ téi (P) 1a 16n nhat. Thé tich khdi tir dién OABC 13?

p £250 o, 25 c o, 14
3 9 5 5

[2H3-2.8-1] (Chuyén Vinh - Lan 3 - Nam 2018 - 2019) Trong khong gian Oxyz, cho diém

1(1,2;5) va mat phang (er): X—2y+2z+2=0. Phuong trinh mat cau tdm | va tiép xtc véi

() la

A. (x—l)2 +(y—2)2 +(z—5)2 =3. B. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+5)2 =3.

C. (x—l)2 +(y—2)2 +(z—5)2 =9, D. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+5)2 =9.
[2H3-2.8-2] (THPT Yén Diing 2 - Bic Giang - Lan 04 - Niam 2018 - 2019) Trong khdng gian
v6i hé toa dd Oxyz , cho mat cau (S) cotam | (—l; 2 0). Biét mit phang (P) :3x+y—-z-10=0
cit (S) theo giao tuyén 1a duong tron ban kinh bang 2, tinh ban kinh R ciia mit cau (S) :

A. /15, B.@. C. 3. D.@.

[2H3-2.8-4] (PTD - Pé tuan 16 - Nam 2018-2019) Trong khdng gian véi hé toa d6 Oxyz , cho
mat phang (P):x+2y+z—-4=0. C6 tat ca bao nhiéu mit cau c6 tam nam trén mgt phang (P)
va tiép xtc voi ba tryc toa dd x'Ox, y'Oy, z2'0z ?

A. 8 mat cau B. 4 mat cau C. 3 mat cau D. 1 mit cau
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

HINH HQC 12 - CHUONG 3
§2. PHUONG TRINH PUONG THANG

Cau héi: Nhac lai phuong trinh tham s6 caa duong thang trong mat phang Oxy?

}.‘ Jh'. Z J'I'i

M
M
0

W

I. PHUONG TRINH THAM SO CUA PUONG THANG

1. Vecto chi phwong ciia dwong thing

Cho dudng thdng A. Vecto U # 0 goi la vecto chi phuong ciia dudng thang A néu gia caa nd
song song hoac trung vai A.
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

m—

Chavy:
+Néu u 1a vecto chi phuong cua A thi k.4 (k = 0) cling la vecto chi phuong cta A.

+ Néu duong thing A di qua hai diém A, B thi AB 1a mét vecto chi phuong.

2. Phwong trinh tham s cia dwong thing
[ Pinh Ii:

Cho duong thang A di qua M (Xq: Yo52o) Va co vecto chi phuong la G = (a;b;c). Piéu kién can

X=X, +at
va di dé diém M (x;y;z) nam trén A la c6 mot sb thuc t sao cho {y =y, +bt .
z=1,+ct

U] Pinh nghia:

Phuong trinh tham s6 caa duong thiang A di qua M (Xo3 Yo:Zo) va c6 vecto chi phuong la

t =(a;b;c) la phuong trinh c6 dang

X =X, +at
y=Y,+bt,teR(1)
Z=12,+ct

Trong d6 t 1a tham sb.
[1Chuay:

Néu a,b,c déu khac o thi nguoi ta con cé thé viét phuong trinh ciia dudng thang A duéi dang

X=X _Y-Yo _2-1

a b c

chinh tic nhu sau:

[INhan xét:

Dé viét duoc phuong trinh duong thang can biét mot diém thudc duong thang va mot véc to chi
phuong ctia duong thang do.

Vi du 1. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh tham s cua duong thang di qua diém M (2;-1;3) vaco
vecto chi phuong G(1;2;-4) la
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

X=-1+2t X=1+2t X=-2+t X=2+t
A ly=-2-t. B.{ y=2-t . C.y=1+2t. D.Jy=-1+2t.
2=4+3t 2=-4+3t z=-3-4t z=3-4t

Vi du 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh chinh tic cia dudng thang di qua diém M (2;-1;3) va co
vecto chi phuong G (1;2;—4) la

Xx+1 y+2 z-4 x-1 y-2 z+4

A. : B.
2 -1 3 2 -1 3
C. x+2:y—1=z+3. D. x—2:y+1:z—3.
1 2 —4 1 2 —4

Vi du 3. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3) vamit phang (P) c6 phuong trinh

3X-4y+7z2+2=0. Puong thang di qua A va vudng goc véi mat phang (P) c6 phuong trinh

la
X=3+t Xx=1+3t

A Jy=-4+2t(teR). B.{y=2-4t(teR).
x=1-3t X =1—4t

C.Jy=2-4t(teR). D.<y=2+3t(teR).
72=3+T7t z=3+T7t
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X=X, +at
Chuy: Cho dudng thang d :{y =y, +bt,teR
Z=17,+ct

M ed khi va chi khi ton tai mot s t sao cho M (x, +at; y, +bt; z, +ct)

X=2+t
Vi du 4. Trong khdng gian Oxyz, cho diém A(4;3;6) va d:{ y=1-t (teR)
z=-1+2t

Tim toa d6 cua diém M ed sao cho AM =5 biét hoanh d6 diém M la sé nguyén.
A M (4;—1;3). B. M (0;3;—5).
C. M(21-1). D. khéngcé M .

IL. PIEU KIEN PE HAI PUONG THANG SONG SONG, CAT NHAU, CHEO NHAU:

X=X +at
Cho dudng thang d : y=y, +bt diqua diém ™M (%5 ¥1;2,) » €0 véc to chi phuong 1a

z=1z+¢Ct
u = (31; blicl) va duong thang . co véc to chi phuong 1a U, = (az;bz;cz)
1. Piéu kién d@é hai dwong thang song song:

u, = k.,

d//d'<
Megd'

u, =ku,
Med

bic biét: d Ed'@{

Vi du 1. Chtrng minh hai duong thang sau day song song:

X=1+t X=2+2t'
d:d y=2t vad':{y=3+4t'
z=3-1 z=5-2t'
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Vi du 2. Chirng minh hai duong thing sau day tring nhau:

X=3-t x=2-3t'
d:{y=4+t vad':qy=5+3t"
z=5-2t z=3-6t'

2. Piéu kién dé hai dwong thiang cit nhau:
Hai duong thang d va d' cit nhau khi va chi khi hé phuong trinh an t va t* sau c6 ding mot
nghiém

X +at=x,+a,t’

y, +bt= y2+b2tl(|)
Z,+Ct=12,+cC,t’

Cha y: Gia st hé (1) ¢6 nghiém (to;té) . Dé tim giao diém M, cta d va d' ta co thé thay t,

vao phuong trinh tham sb cua d hoic t, vao phuong trinh tham sdcia d'.

Vi du 3. Tim giao diém cua hai dudng thang sau:

X=1+t X=2-2t'
d:dy=2+3tvad':qy=-2+t"'
z=3-t z=1+3t'
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3. Piéu kién dé hai dwong thang chéo nhau:

X=X +at
Cho duong thang d : 1y =y, +bt di quadiém M (x;;y,;z,), c6 véc to chi phuong 1a
z=17+ct

X=X, +a,t’

—

U =(a;h;¢,) vaduong thing d*:dy = y, +b,t' ¢6 véc to chi phuong la U, = (8,;b,;C, )

Z=17,+C,t'

Chu y: Hai duong thang d va d* chéo nhau khi va chi khi u, va u, khong cung phuong va h¢

X +at=x,+a,t’
phuong trinh { y, +bt =y, +b,t' v0 nghiém
z,+ct=12z,+c,t’

Vi du 4. Xét vi tri tuong ddi cua hai duong thang sau:

Xx=1+2t x=1+3t'
d:dy=-1+3tvad':{y=-2+2t'
z=5+t z=-1+2t'

[1Ciing ¢ bai hoc:
Bai hoc hdm nay cac em can nhé cac noi dung sau

1. Phuong trinh tham sd, phuong trinh chinh tic cia duong thang.
2. C4c vi tri twong ddi ciia hai duong thang.

[1So dd tw duy:

d di qua diém M , co véc to chi phuong 1a u, , d” c6 véc to chi phuong 1a u,
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Med' =d=d" |

|
| Xét M VA d- \<:

\ Megd'=d//d' \

Xét u, va u,

\ | 1 nghiém = d cat d- |
X +at=x,+a,t’

Xethe <y, +bt=y, +b;t’
Z,+Ct=127,+c,t’

v6 nghiém = d, d' chéo nhau

B. LUYEN TA4P
I. BAI TAP SGK.

Bai 1 trang 89 — SGK: Viét phuong trinh tham s6 ctia dudng thang (d) trong mdi trudng hop sau:

a) (d) di qua diém M(5,4;1) va co vecto chi phuong a = (2;-3;1)

b) (d) di qua diém A(2;-13) va vudng goc v6i mat phang () X+y—-2+5=0
X=1+2t

¢) (d) di qua diém B(2;0;-3) va song song v&i duong thang A:{y=—3+3t
z=4t

d) (d) di qua hai diém P(1;2;3) va Q(5;4;4)

Bai 3 trang 90 — SGK: Xét vi tri twong ddi ctia cac cip duong thang d va d' cho béi cac phuong trinh

sau:
X=-3+2t X=5+1
a) d:qy=-2+3t vad :{y=-1-4t
Z=6+4t z=20+t
X =1+t x=1+2t
b) d:{y=2+t va d:qy=-1+2t
z=3-t 7=2-2t

Bai 5 trang 90 — SGK: Tim s6 giao diém ciia duong thang d v&i mit phing () trong cac truong hop

sau:
X =12+4t

a) d:qy=9+3t va (a):3x+5y-z-2=0
z=1+t
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X=1+t
b) d:{y=2-t va (a):X+3y+z+1=0
z=1+2t
X=1+t
)d:i{y=1+2t va (a):x+y+z-4=0
z2=2-3t
X=-3+2t
Bai 6 trang 90 — SGK: Tinh khoang cach giita duong thang A:{y=-1+3t va mit phang
z=-1+2t
(a):2x-2y+z2+3=0.
X=2+t
Bai 7 trang 91- SGK: Cho diém A(L;0;0) va duong thing d: ]y =1+ 2t
z=t

a) Tim toa d6 diém H 1a hinh chiéu vudng goc cta diém A trén duong thang d .
b) Tim toa d6 diém A’ d6i ximg v6i A qua duong thang d .

Bai 8 trang 91- SGK: Cho diém M(L4;2) va mit phang a:X+y+z-1=0

a) Tim toa d6 diém H 1a hinh chiéu vudng goc ctia diém M trén mit phang « .
b) Tim toa d6 diém M' dbi ximg v6i M qua mat phang « .
¢) Tinh khoang cach tir diém M dén mit phang « .

Bai 10 trang 91- SGK: Giai bai toan sau day bang phuong phép toa do:

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢ canh bang 1. Tinh khoang cach tir dinh A dén cac
mit phing (A'BD) va (B'D'C).
11. BAI TAP TRAC NGHIEM
Xx-1 y-5 z+2
2 -5
A u(1;5;-2). B. u(3;2;-5). C.u(-3;2;-5). D. u(2;3;-5).

Caul: Trong khong gian Oxyz, dwong thing d : c6 mot véc to chi phuong 1a

Xx—4 y-2 z+1
-5

Cau2: Trong khong gian OXyz , cho dudng thing d : . Piém nao dudi

day thuoc d ?

A. M (4;2;1). B. Q(251). C. N(42-1). D. P(2;-5;1).

Cau 3: Phuong trinh tham sb cua duong thing d di qua diém A(li—l; 2) va ¢O vecto chi phuong
i=(12;-3) 1a
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Cau 4:

Céaub5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

X=1+t Xx=1+t x=1 X=1+t
A d:iqy=2-t | B.d:qy=-1-t. C.d:iy=-1+3t. D. d:qy=-1+2t,
7=-3+2t 71=2+2t 7=2-5t 7=2-3t

Trong khong gian, cho diém A(% 2;3) va mat phing (P):x—z+2=0.Dbuong thang di qua A
va vuong goc véi mat phang (P) co phuong trinh 1a.

X=1-t X=1-t X=1+t X=1+t
A ly=2 B.iy=2+t. Cly=2 . Diy=2-t.
z=3-t z=3 z=3-1 z=3

Trong khong gian Oxyz , cho ba diém A(1;2;0), B(1;1;2) V& C(2;3;1). Puong thang di qua
A vasong song véi BC co phuong trinh 1a

axt y-2 z gxl y-2 2z Xxtl y+2 z pxtl y+2_ 2z
1 2 -1 3 4 3 3 4 3 1 2 -1
« . .2 e s 2 x=-1 'y z+1 (,.:
Trong khdng gian oxyz , cho diem a1 0;2) va duong thang d R Viét phuong
trinh duong thang A di qua A, vudng goc va cit d
ApaXl_y_z-2 B A-X"1_ y_z-2
1 -3 1 1 1 1
coaXt_y_z-2 D A-XZl_y_z-2
2 2 1 1 1 -1
X=2-2t
Trong khong gian véi hé truc toa dd6 oxyz, cho hai duong thing d,:qy=4t va
Z=-3+6t
x=1-t
d,19y=2+2t Khing dinh nao sau day ding ?
z=3t
A. dIVé dz chéo nhau. B. d1 Edz. C. dl J—dg D. d1 ” dz.
X=1+2t X =-2t'
Trong khong gian OXyz , cho hai dwong thing d{Yy=2-2t va d'<y=-5+3t" Ménh ¢ nao
z=t z2=4+t
sau day dang?
A dLld. B.d//d". C. d va d’ chéo nhau. D.d=d’.
x=1+3t
Trong khdng gian OXyz , cho diém M (8;-4;3)va duong thang d :4 y = —2—2t. Goi H la hinh
z=t
chiéu vudng goc cia M 18n d . Khi d6 toa do cua diém H la
A. H(7;-6;2). B. H(9;-2;4). C. H(-2;0;-1). D. H(1;-2;1).

C. BAI TAP TU LUYEN (phan nay khéng l1am PPT)
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Dang 1: Véc to chi phwong.

x=1+t
Cau10: [Micdd1]Cho d:{y=2-2t (teR).Diém nao sau day khdong thuoc duong thang d ?
z=3+t
A. M (0;4;2). B. N(1,2;3). C. P(1;-2:3). D. Q(2;0;4).
A . - aA A : i hA A . 2 X=2 y+2 z ..
Cau 11: [Mike dd 2] Trong khong gian véi hé toa ¢ OXyz , duong thang d : I 5 3 di qua
nhimg diém nao sau day?
A. A(-2;2,0). B. B(2;2;0). C. C(-3,0;3). D. D(3;0;3).
Cau 12: [Mire @9 3] Trong hé truc vudng goc OXyz, cho hai duong thing cit nhau c¢6 phuong trinh 1an
luot la d, :X%Z = &22 :é , d, :g = yTJ“Q’ = 2;22 . M6t trong hai duong phén giac caa cac goc

tao bai d;, d, co phuong trinh la

3 ) Xx=t 5 5 X=2+t
AX_ YRS 222 gl gy o XS2_Y*2. 2 ) 5.
1 3 — 1 3 2
z=2-4t. z=-4t.

Cau 13: [Mirc dd 4] Trong khong gian (Oxy) cho tam giac ABC €O A(2;3;3), phuong trinh duong

X-3 y-3 z-2

trung tuyén ké tr B 1a T phuong trinh duong phan gic trong goc ¢ la

ng = y—14 _Z _12 . Biét rang u = (m;n;—1) 1a mot véc to chi phuong cua duong thang AB.
Tinh gia tri biéu thac T =m* +n>.
A T=1. B. T=5. C.T=2. D. T =10

Dang 2: Phwong trinh dwong thing di qua 1 diém, tim véc to chi phwong.

Cau 14: [Mirc d9 1] Phuong trinh tham s6 cia dwong thang (d) di qua hai diém A(1;2;-3) va

B(3-11) la
Xx=1+t X=1+3t X=-1+2t X=-1+2t
A Jy=-2+2t. B.iy=-2-t. C.ly=-2-3t. D. y=5-3t
z=-1-3t Z=-3+t Zz=3+4t Z=—7+4t

Cau15: [Mic d§ 2] Trong khong gian Oxyz, cho mat phing (P):2x+3y+2z+2=0 Va
(Q):x—3y+2z+1=0. Phuong trinh dudng thang di qua gdc toa do O va song song Véi hai
mit phang (P), (Q) la

xX_yY_ 7z B X_Y _ 2 cX_Y_2 D X_Y_2
12 2 -9 9 -12 -2 12 -2 -9 9 12 -2
Loi giai

Chon C [Mire dd 3] Trong khong gian vai hé toa d6 OXyz , cho duong thang A 1a giao tuyén
cua hai mat phang (P):z-1=0 va (Q):x+y+2z-3=0.Goi d 1a dudng thing nam trong mt
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phang (P), cat dwong thang x-1_ y—12 = 2_13 va vubng goc véi duong thing A . Phuong
trinh caa duong thang d 1

X=3+t X=3-t X=3+t X=3+t
Aly=t . B.iy=t . C1iy=t . D.Jy=-t

z=1+t z=1 z=1 z=1+t

Cau 16: [Mirc d§ 3] Trong khong gian véi hé toa do OXyz, cho céc diém A(2;0;0); B(0;3;0);
C(0;0;4). Goi H latryc tm tam gidc ABC . Tim phuong trinh tham s cua duong thang OH

X =4t x =3t X = 6t X =4t
7=-2t z=2t z=3t =2t

Dang 3: Phwong trinh dwong thing di qua 1 diém, va théa man diéu Kién cho truéc.

Cau 17: [Mirc dd 1] Phuong trinh tham sb cia dudng thang (d) di qua hai diém A(L;,2;-3) va

B(3-11) la
Xx=1+t X=1+3t X=-1+2t X=-1+2t
A. y=—2+2t- B y=—2—t C y:—2—3t- D y=5—3t
z=-1-3t z=-3+t z=3+4t Z=-7+4t
A . Can A . . . 2 X=-2 y+2 -3 _,
Cau 18: [Mire d§ 2] Trong khéng gian OXyzZ, cho hai duong thing d,: 5 = 1 = 1 va
x=1-t
d,:4y=1+2t. Duongthang A di qua diém A( 1;2;3), vudng goc véi d, vacit d, c6 phuong
z=-1+t
trinh la
A x—lzy—2:z—3. B. x—lzy—2:z—3.
-1 -3 -5 1 3 5
C. x—1=y—2:z—3l D. x—1=y—2=z—3.
1 3 -5 1 -3 -5

Cau 19: [Mirc d9 3] Trong khdng gian OXyz, cho tam gidc ABC c6 A(2;3; 3), phuong trinh duong

X-3 y-3 z-2

trung tuyén ké tr B 1a 1 , phuong trinh dwong phén giac trong cuaa géc c la

ng = y_14 _Z _12 . Puong thang AB ¢6 mét véc-to chi phuong 14
A us=(21-1). B. u:=(1-10). C. us=(0;3-1). D. ui=(12;1).

Cau 20: [Mirc dd 3] Trong khong gian véi hé toa d6 OXyz, cho diém M (2;1,0) va duong thang

:X2—l: y]J_rl:ill Viét phuong trinh ctia dudng thing d di qua diém M |, cét va vudng goc
VoI A.
Ag-X=2_y-1l z g g.X-2_y-1l_z
141 2 4 1
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1 4 -2 4 1

Dang 4: Phwong trinh dwong thing di qua 1 diém, va théa man diéu kién cit, vudng goc véi dwong
thdang cho truéc.

X-2 y-1 1z D.d:XIZ y-1 z

Cau21: [Mikc dd 2] Trong khdng gian véi hé toa do Descartes OXyZ , cho diém M (0; -1 2) va hai

duong thing d,: X1 = y+12 - 223, d, : X;1= y‘14 ~2=2 phuong trinh duong thing di
qua M ,catca d, va d, la
X +1 z+3 - — _
A XYyl z43 o x y+l 22 oox_y+l_z-2 o x _y+l_z-2
9 9 8 3 -3 4 9 -9 16 -9 9 16
2 2
A . L oan A . n N 2 X y-1 z+2 .
Cau 22: [Mikrc dé 3] Trong khong gian véi hé toa do OXyz, cho hai duong thing dl'Ez_lvaa
X=-1+2t
d,:qy=1+t .Phuong trinh duong thang vudng goc véi (P): 7x+y—4z =0 Va cat hai dudng
z=3
thang d,, d, la
AXT_y_z+4  pgox=2 y 24l oox+2 y _z-1 5 x=2_ y_z+1
2 1 1 7 1 -4 —7 -1 4 7 1 4

Cau 23: [Mirc d§ 3] Trong khong gian véi hé toa do OXyz, cho diém A(10;2) va duong thang

X=1+t
d:ly=t . Phuong trinh duong thdng A di qua A, vudng goc va cit duong thing d 1a
z=-1+2t
AaXLoy_ 272 B. A Xl Y 222
1 3 2 1 1 -1
coaXl_y_z-2 D aXZl_y _2-2
2 4 -3 1 3 1
A PRI 2 . \ x=1 vy z+1 | ,« \ . 2 .
Céau 24: vaduongthang d c6 phuong trinh: T:I:T.Vlet phuong trinh duwong thang A di qua
A, vudng géc va cit d .
A aXLloy_z-2 B.A Xt Y 272
1 1 1 1 1 -
C. A X;:X:Z;Z. D. A:X_—lzl_z;
1 1 1 3 1

Dang 5: Phwong trinh dwong thang cdt 2 dwong thang va théa mdén 2 diéu Kién cho truéc.

Cau 25: [Mike dd 2] Trong khdng gian véi hé toa do OXyz, cho hai duong thing a%:%:i;

-2
y z+1 . .. . . X , \ 2
=1~ 1 vamat phang (P): x—y—z =0. Viet phuong trinh cua duong thang d song

X+1
S 2
song véi (P), cat @ va b lan lugttai M va N ma MN ~2.

b
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Cau 27:

Céau 28:

Céau 29:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

Ix+4 7y—-4 77+8 Ix=4 T7y-4 77+8

A. d B. d
3 8 -5 3 8 -5
C.d:7x—1:7y+4:7z+8. D.d:7x—4:7y+4:72+8.
3 8 -5 3 8 -5

[Mire dd 2] Trong khong gian vai hé toa dd OXyz, cho mat phiang phing (P):2x-5y—z=0va

hai duong thing d,: X=1-Y*F1_273. 4 . X_¥Y=1_ 7 \i& phuong trinh duong thing A
1 1 -1 2 -1 -1
nam trén mat phang (P) sao cho A cét hai duong thang d,, d,..
A p-X3_y_ 271 B A-X_y-1 z-1
4 1 3 4 1 3
ClA:x—3:y—1:z—1 D'A:x—Szy—lzz—l
4 1 3 4 1 3

[Mike dd 3] Trong khdng gian véi hé toa do OXyz , cho hai dwdng thang d,: X+3 =Y _12 _z ;l

x=-2 y-1 z+1
y d2 . = =
2 1
, cat ca d, va d, c6 phuong trinh la:

vamit phang (P): x +3y +2z —5=0. Puong thang vudng goc véi (P)

A x+3:y+2:z—1. B_lezz+2_
1 3 2 1 3 2

C. x+4:y—3:z+1. D. x+7:y—6:z+7.
1 3 2 1 3 2

[Mire d6 3] Trong khong gian véi hé toa d6 OXyz , cho mit phang (P):2x—y+z-10=0 va

duong thang d : . Duong thang A cét (P) va d lan luot tai M va N sao

x+2 y-1 z-1
2 1
cho A(13;2) la trung diém MN . Tinh do dai doan MN .

A. MN =4+/33. B. MN=2/265. C.MN=4/165. D. MN=233.

[Mire dd 4] Trong khong gian véi hé truc toa ¢6 OXyz, cho mit phang (P):x+y-z+2=0Vva
Xx=1+t X=3-t'

hai duongthang d:{y=t  ;d':Jy=1+t . Biétrang cé 2 duong thang co cac dic diém: song
z2=2+2t z=1-2t'

song véi (P); cit d,d" vatao voi d goc 30°. Tinh cosin géc tao boi hai dudng thing do.

A i B i C 2 D L
. \/g. . \/E. . 3 . . 2 .
Khi d6 cos(Al,Az)zé.

Dang 6: Phwong trinh dwong thang giao tuyén ciia 2 mat phang.
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Céau 31;:

Cau 32:

Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

[Mire @9 2] Trong khdng gian véi hé truc toa & OXYZ , goi («) 1a mét phang chira duong thiang
A :XT_2 = yT—l = iz va vuéng gdc véi mit phang (B):x+y+2z+1=0.Khido giao tuyén cua
hai mit phang (a), (B) c6 phuong trinh
A XZ2_y+1_ 2z g Xt2_y-1_z

1 -5 2 1 -5 2
c x_y+l_z p X_y+l_z-1

1 1 -1 1 1 1
[Mire d§ 3] Cho hai diém A(3;3;1), B(0;2;1), mit phang (P):x+y+z—7=0. Duong thang
d nam trén (P) sao cho moi diém cua d céch déu hai diém A, B cé phuong trinh la

x=t x=t X=—t X =2t
A Jy=T7-3t. B. y=7+3t. C.ly=7-3t. D.Jy=7-3t.

z=2t z=2t z=2t z=2t
[Mire d9 3] Trong khdng gian véi hé toa @6 OXYZ, goi («) 1a mit phang chira duong thang A
c6 phuong trinh X%ZZVT_lzé va vudng goc véi mat phang (B):x+y—-2z-1=0. Giao
tuyén caa (o) va (p) di qua diém nao trong cac diém sau.
A. C(1;2;1). B. D(2;1,0). C. B(0;1,0). D. A(2;1;1).

Dang 7: Phwong trinh dwong thang vudng goc chung cia 2 duwong thang chéo nhau.

Céau 33:

Cau 34:

[Miee @9 2] Trong khong gian véi hé toa d6 OXyz, cho hai duong thing

X=4 y-1 z+5

A,: _x—2=y+3 z

vVa A, —— =—.Giast M eA,,N €A, saocho MN la doan
3 -1 -2 1 3 1
vudng goc chung cia hai dudng thing A, va A,. Tinh MN .

A. MN =(5;,-510). B. MN=(2,-2;4). C. MN=(3,-3;6). D. MN=(1-12)

[Mite @9 3] Trong khong gian véi hé toa do OXyz , cho hai dudng thang d, :XT_]' = ll = 2;12
X+l y-1 z-3
1 74
Tinh dién tich S cua tam gidc OAB .

3 6 6
V3 B. S=+6. V6 V6

A S=——. C.S=—. D.S=—.
2 2 4

vad, . Puong vudng goc chung cuad, va d,lan lugt catd,, d, tai A vaB.

Dang 8: Phwong trinh dwong thang hinh chiéu vudng goc 1én mat phdang.

Céau 35;

[Mire dd 2] Trong khong gian véi hé toa d6 OXyz cho duong thang d : x+3_y-1_z-1

1 -3
Hinh chiéu vudng goc cua d trén mat phang (Oyz) 1a mot duong thang c6 vecto chi phuong la
A u=(0,13). B. u=(0;1-3). C.u=(21-3). D. u=(2;0;0).
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Trén con duong thanh cdng khdng c6 dau chan cua ké ludi biéng

x-12 y-9 z-1
3 1
mat thang (P):3x+5y—z—2=0. Goi d'la hinh chiéu cia d Ién (P).Phuong trinh tham sO

. va

Cau 36: [Mire d 3] Trong khong gian véi hé toa d6 OXyz, cho dudng thing d :

cuad'la
X =—-62t X =62t X =62t X =62t
A Jy=25t . B.cy=-25t . C.{y=-25t . D.{y=-25t
z=2-61 z=2+61t z=-2+61t z=2+61t

Dang 9: Phwong trinh dwong thang lién quan dén Min - Max.
Cau 37: [Mirc dé 2] Trong khong gian vai hé toa ¢ OXyz , cho (P):x—2y+2z-5=0, A(-3;0;1),
B(L-13). Viét phuong trinh duong thang d di qua A, song song Vi (P) sao cho khoang

cach tir B dén d lalén nhat.
A X+3=l_z_1, B X+3=l=2_1, C. X_l=l=2_l. D. x+3_l_z—1
1 -1 2 3 -2 2 1 2

-2 2 6 T
Cau 38: [Mire df 3] Trong khong gian OXyz , cho ba diém A(0;0;-1), B(~110), C(%0;1). Tim diém
M sao cho 3MA? + 2MB? —MC? dat gia tri nho nhét.
A-M G:%;—l). B. M (—%;%;2) C. M(—%;g;—lj. D. M[—%;%;— j
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