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BAI 3

UNG DUNG HINH HQC CUA TiCH PHAN

1. Dién tich hinh thang cong

a. Hinh phing giéi han boi dd thi ham sd, truc hoanh va hai dwong thing x=a va x=b

Cho ham s0 y = f(x) lién tuc trén [a;b]. Khi d¢, dién tich hinh phang gi¢i han bdi d6 thi ham so

y = f(x), truc hoanh Ox (y=0) va hai dudng thing x =a va x=>» duoc tinh bi cong thirc:

S =j|f(x)|dx

Chu y: Gid st ham s y = f(x) lién tuc trén [a;5]. Néu f(x) khong doi dau trén [a;b] thi:

b b
[l oldx =|[ f(x)dx

b. Hinh phing giéi han béi hai @6 thi ham s6 va hai dwong thing x=a va x=»b

.-!I

Cho 2 ham sé y = f(x) va y=g(x) lién tuc trén [a;b]. Khi d6 dién tich ciia hinh phang gi6i han
boi d6 thi hai ham s6 y = f(x) va y=g(x) va hai dudng thing x=a va x=>b dugc tinh bsi cong

thire:

S = [|/(x)-g(x)|dx

2. Thé tich hinh khoi
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a. The tich cua vat thé

1
1
T ]
1
]

—

o"fi«’/

Trong khong gian, cho mdt vat thé nam trong khoang khong gian giita hai mit phang (P) va (Q)

—
X

cing vudng goéc voi truc Ox tai cac diém a va b. Mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém
x (a <x<b) cét vat thé theo mat ct c6 dién tich S(x). Khi d6, néu S(x) 1a ham s6 lién tyc trén [a;b]

thi thé tich ctia vat thé dugc tinh boi cong thirc:
b
v =[S(x)dr

b. Thé tich khoi tron xoay

Cho ham s6 y = f (x) lién tuc, khong am trén [a;b]. Hinh phang (H ) giéi han boi d6 thi ham s6
yv=f (x) , truc hoanh Ox va hai duong thang x=a va x=b quay quanh truc Ox tao thanh mot khoi

tron xoay c6 thé tich bang:

b

V=7z“f(x)]2 dx

a

CHU PE 1

TINH DIEN TiCH GIOI HAN BOI CAC PUONG CONG
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2. Dang 2
y=r(x)
y:g(x) :Szj‘f(x)—g(x)‘dx
xX=a p
x=>b
Chu y:

b
e Néu f(x) khong doi du trén [a;b] thi: ﬂf(x)ldx =

b
[ f oy

e Khi d6 dién tich cta hinh phang gi6i han boi d6 thi hai ham s nam dudi truc hoanh thi mang gia tri

am, con nam trén truc hoanh thi mang gia tri duong

DANG 1
TINH DIEN TiCH GIOI HAN BOI CAC PUONG CONG KHI BIET HAM SO CAC PUONG

CONG
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PHAN 1. Cau tric nghi¢ém nhiéu phwong an lra chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mgt phwong
an.
Caul. Cho hai hamsd f(x) va g(x) lién tuc trén [a;b]. Dién tich hinh phing gi6i han béi do thi cia

cacham s y = f(x), y = g(x) va cac duong thing x=a, x =b bing

A. [f(x) - g(x)]dx .

[[r- g(x)]dx‘. B. [[f()+g|dr.  C.[[f(x)-g)|d. D

Q C— >

Cau2. Goi S la dién tich ciia hinh phang giéi han boi cac duong y=3", y=0,x=0,x=2. Ménh dé

nao dudi day dang?

A. S= j.3"dx. B. S= ﬂj.SZ"dx. C.S= ﬂj.3"dx. D. §= j32xdx.
0 0 0 0

Cau 3. Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y = (x - 2)2 —1, tryc hoanh va hai duong thang
x=1,x =2 bang

A.z. B.E. C.l. D.Z.
3 2 3 3

Cau 4. Tinh dién tich S hinh phang gi6i han boi cac duong y = x” +1,x=—1,x =2 va truc hoanh.

A. §=6. B. S=16. C.Szg. D. §=13.

Cau 5. Goi S la dién tich hinh phéng gi6i han boi cac duong y=x>+5,y=6x, x=0,x=1.Tinh §.

7
B. - C.§ D.§
3 3 3

A.

SSINN

Cau 6. Dién tich hinh phang gidi han bdi d6 thi cac ham sé y=Inx, y=1 va hai duong thing
x=1,x=e bang

A. e, B.e+2. C. 2e. D.e-2.
Cau 7. Dién tich hinh phang giéi han boi dd thi ctia ham sé y = 4x-x", y =2x va hai dudng thang
x=1,x=e bang

A. 4. B.Q. C.%. D.E

3 3

Cau 8. Tinh dién tich S cta hinh phang gi6i han béi cac duong y=x>—2x, y=0, x=-10, x=10.

A.S:M. B. §=2008. C. §=2000. D.S:%.

3 3

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Trong mdi y A), B), C), D) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic

sai.
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Cau9. Goi S 1a dién tich cta hinh phang giéi han béi cac duong y=2*, y=0, x=0, x=2. Cic
ménh dé sau day dung hay sai?

3z

2 2
A.S:j2xdx B. §=—"— C.S=;zj2*dx D. s="2
0 0 In2

Céu 10. Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x=2. Cic ménh

dé sau day ding hay sai?
2 2
A. S:je-‘dx B. S =¢ C. S:;zjede D. S:(ez—l)ﬂ
0 0

Cau 11. Céac ménh dé sau day ding hay sai

A. Dién tich hinh phang gii han boi do thi hamsé y=x*, y=2x, x=0,x=11a g .

B. Dién tich hinh phing gi¢i han boi db thi ham s6 y=—-x>+2x+1, y=2x"—4x+1, x=0,x=2
1a 4.

C. Dién tich hinh phang gi¢i han boi do thi ham sé y = x—_i truc hoanh, x=0,x=11a 2In2-1.
X+

D. Dién tich hinh phing gi¢i han boi d6 thi ham s§ y=—x’+12x, y=—x’, x=-3,x=4 la 913—27

PHAN III. CAu tric nghiém tra 1oi ngan. Mi cAu héi thi sinh chi tra 161 dap an.

Cau 12. Tinh dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y=x+x—-1, y=x"+x-1, x=—1,x=1.
Traloi: ....................

Cau 13. Ki hiéu S(r) la dién tich ciia hinh phing gidi han boi cac duong y=2x+1, y=0, x=1,
x=t(t>1). Tim t d&& §(¢)=10.

Traloi: ....................

Céau 14. Goi S 1a dién tich hinh phing gi6i han béi céc dudng my =x*, mx = »* (m > 0). Tim gia tri cla
m @& S=3.

Traloi: ....................

Cau 15. Gia tri duong ctia tham s6 m sao cho dién tich hinh phang gidi han boi do thi ciia ham s6
y=2x+3 va cac duong thing y =0,x=0,x =m bang 10 1a bao nhiéu?

Traloi: ....................

7—4x khi 0<x<1

) . Tinh dién tich hinh phang gi6i han bdi d6 thi ham
4—x" khi x>1

Cau 16. Cho ham s6 f'(x) :{

sO f(x) va céc dudng thang x=0,x=3,y=0.

Traloi: ...l

| DANG 2 I
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TINH DIEN TICH GIOT HAN BOI CAC PUONG CONG KHI BIET PO THI HAM SO CUA
CAC PUONG CONG

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Mdi ciu héi thi sinh chi chon mét phwong
an.
Cau 17. Goi S 1a dién tich hinh phang gi6i han bdi do thi ham s6 y = f(x), truc hoanh, duong thang

X =a,x =b (nhu hinh v€ bén). Hoi cach tinh S nao dudi day dung?

[ .HI -ﬁ}
{ }l avr h l';-

A.Szif(x)dx. B.S:j;f(x)dx+jjf(x)dx.
C. S=—jf(x)dx+jf(x)dx. D. S=jf(x)dx+if(x)dx.

Cau 18. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D la dién tich hinh phing gi¢i han boi do
thi (C):y=f(x), truc hoanh, hai duong thing x=a, x=» (nhu hinh v& dudi ddy). Gia sir S, 1a dién

tich hinh phing D . diing trong cac phuong an A, B, C, D cho dudi day?

Cau 19. Dién tich ctia hinh phang dugc giéi han bai d6 thi ham s6 y = f (x), truc hoanh va hai duong

thing x=a, x=b (a<b) (phin t6 dim trong hinh v&) tinh theo cdng thirc nao dudi day ?
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(SRS ] [—

A =] 7(x)dxs [ £(x)dv. B. 5= [ f(x)dv.
C. S =] £(x)dx+ [ f(x)dr. D. 5= if(x)dx‘

y=2>-2zx—1
2
i x

y=-x>+3
2 2 2 2
A. [(-2x+2)dx B. [(2x—2)dx C. [(=2¢" +2x+4)dx  D. [(24" —2x—4)dx
-1

-1 -1 -1

Cau 21. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong
y=/f(x),y=0,x=—1 va x=5 (nhu hinh v& bén).

4

/ % v= 1@
~1

¥ 1

Ménh dé nao sau day dung?

A. S= —j F(x)dx —j F(x)dx . B.S= j F(x)dx +j F(x)d .

C.S= j £(x)dx —j f(x)dx. D. S= —j £(x)dx +j f(x)dx .

Cau 22. Cho ham s f (x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phing gidi han boi cac duong

y=f(x),y=0,x=-1x=2 (nhu hinh v& bén). Ménh dé nao duéi day ding?
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Ji.y

y = fi(z)

-1/ d 1‘%2?

A.S:jf(x)dx +i[f(x)dx. B.Sz—jf(x)dx—jf(x)dx.

C.S:—jf(x)dx+jf(x)dx. D.S:jf(x)dx —jf(x)dx.

Cau 23. Goi S la dién tich hinh phang (H ) gidi han bdi cac duong y = f (x) , truc hoanh va hai duong

0 2
thing x=—1, x=2. Dit a=jf(x)dx,b:jf(x)dx,menhdé nao sau day ding?
-1

0

A. S=b-a B. S=b+a C.S=-b+a D. S=-b-a
Ciu 24. Goi S la dién tich hinh phang gi6i han béi cac duong y = f (x) , truc hoanh va hai duong thang

1 2
x=-3, x=2 (nhu hinh v& bén). Dit a = If(x)dx, b= jf(x)dx. Ménh dé nao sau day 1a dung.
b

1

A. S=a+b. B. S=a-b. C.S=—-a-b. D. S=b-a.
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I4 « ) . 1 1 X
Cau 25. Cho cac sO p,q théa man cac dieéu kién: p>1, g >1, —+—=1 va céac so6 duong a,b. Xét ham
q

s6: y=x""(x>0)c6 do thi la (C). Goi (S,) 1a dién tich hinh phing gi¢i han bsi (C), truc hoanh,
dudng thang x =a, Goi (S,) 1a dién tich hinh phing gi6i han béi (C), truc tung, duong thang y =b,
Goi (S) la dién tich hinh phang gidi han bdi truc hoanh, tryc tung va hai duong thing x=a, y=>». Khi

so sanh S+, va S ta nhan duoc bat dang thic nao trong cac bat dang thuc dudi day?

v b | (SRR
&
y=~b
i)
il F o
)4 q p-1 q-1 p+l g+l )4 q
ALY A S L AP S A LA
P 9 p-1 g-1 p+l g+l 22

Céu 26. Dién tich phan hinh phang duoc t6 ddm trong hinh v& bén dugc tinh theo cong thirc nao dudi

day?
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PHAN II. CAu trac nghiém dung sai. Trong moi y A), B), C), D) & moi ciu, thi sinh chon ding hoic

sai.
Céau 27. Cho ham s f (x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phing giéi han boi cac dudng

y=f(x),y=0,x=-1va x=4 (nhu hinh v& bén). Cac ménh d¢ sau day diing hay sai?

y |

f ] I 4 T

A.Szjf(x)dx—jf(x)dx. B.S:jf(x)dx+jf(x)dx.

1

C.Sz—jf(x)dx—jf(x)dx. D.Sz—:i.f(x)dx+jf(x)dx.

1

Cau 28. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang gi6i han béi ca duong

y= f(x), y=0, x=-2 va x=23 (nhu hinh v&). Cac ménh dé sau day dung hay sai?

AY

y=flz)

Céu 29. Dién tich hinh phang duoc gach chéo trong hinh bén dudi dugc gidi han cac do thi.

by

é% y=al—2x—2
i 2 7 -

_1\%/(/ x

Y= —z° 42



Cianh Diéu

Dai 56 12 - Chuwong 4 - Nguyén ham. Tich phin — Bai tip theo chwong trinh méi 2025

Céac ménh dé sau day dung hay sai
A. Dién tich hinh phfmg duogc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han céac dd thi y=x"-2x-2,

y——x2+2, x=-1,x=2.
, 2
B. Dién tich hinh phdng gach chéo trong hinh vé 1a S = I(—sz +2x+ 4)dx
-1

2
C. Di¢n tich hinh phang gach chéo trong hinh v& 1 § = [ |-2x" + 2x + 4{dx
-1

D. Dién tich hinh phéng duoc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=x"-2x-2,

y=—x2+2, x=0,x=2.
Cau 30. Dién tich hinh phéng duoc gach chéo trong hinh bén dudi dugce gidi han cac dd thi.

1

A. Dién tich hinh phang dugc gach chéo trong hinh trén dwoc giéi han cac do thi

Cac ménh dé sau day dung hay sai
y=xy=0x=Lx=2.
i 2
B. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh vé la Ixzdx .
1

C. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& bang — .
D. Dién tich hinh phéng dugc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi

[ 1
¥

y=x5y=0x=0;x=2.
Céu 31. Cho hinh phing duoc t6 mau trong hinh bén dudi.
5 X

Céac ménh dé sau day dung hay sai
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A. Hinh ph:fmg duoc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=5x— xz;y =x;x=0;x=4.
4

B. Dién tich hinh phing t6 mau trong hinh v& 1a I(xz - 4x) dx .
1

4
C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 1a j(—xz + 4x)dx.
1

1
D. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh vé la J‘(x2 — 4x) dx .
4
Céu 32. Cho hinh phing duoc t6 mau trong hinh bén dudi.
¥ 1

. i 14+ =

o 1 5

Céac ménh dé sau day ding hay sai

2 « g A . 1
A. Hinh phang dugc t6 mau trong hinh trén dugc gioi han cdc ddé thi y=1+—;x=0;x=1;,x=4.
X

2
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& la J.(l +lj dx .

1 X

C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& bang S =1+1n2.
D. Hinh phéng duoc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=1+ l; y=0x=15x=4.
X

Céu 33. Cho hinh phing duoc té mau trong hinh bén dudi.

Céac ménh dé sau day ding hay sai

A. Hinh ph'fmg duoc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=e;y=0;x=0;x=1.

1
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& la Iexdx .

-1

1
C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& bang J.e"dx .
0

D. Hinh phéng duoc td6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=e;y=0x=-Lx=1.

Céu 34. Cho hinh phing duoc t6 mau trong hinh bén dudi.
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L

0l 5 :
Cac ménh d¢é sau day dung hay sai

, . Xy 1y
A. Hinh phang dugc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cdc do thi y=x+1y = (Ej x=0;x=2.

2 X
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 14 IK%) -x- 1} dx.

0

3
4n2 "

C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& bang § =4 —

D. Hinh phéng dugc td6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=x+Ly= (%) x=Lx=2.

Céu 35. Cho d thi ham s6 y = f'(¢) nhu hinh v&.

L

Cac ménh dé sau day dung hay sai
A. Dién tich hinh phing duoc gi6i han cac d6 thi ham s6 y = f(¢), truc Ot va hai dudng thang
1
last=0yr=1la S:ljtdtzl.
29 4

B. Dién tich hinh phang dugc giéi han cac do thi ham s6 y=f(¢), truc Ot va hai duong thing

2
1a:t=1;t=21a5=jzdt=2.
1

3
C. Tich phan j f(x)dx biéu thi cho phén dién tich cia hinh phang giéi han cdc d6 thi ham so
2

y= f(t) , truc Ot va hai duong thang la:r=2;¢=3.
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5
D. Tich phan J. f (x) dx biéu thi cho phan dién tich ciia hinh phang giéi han cac d6 thi ham sb
3

y=f(t), truc Ot va hai dudng thang la:r =3;r=5.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin. M&i cAu héi thi sinh chi tra 1oi dap 4n.

Céu 36. Tinh dién tich hinh phang dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

Traloi: ....................

Céu 37. Tinh dién tich phan hinh phing gach chéo (tam giac cong OAB) trong hinh v& bén.

v

N
m

Traloi: .........oooooeen...

Cau 38. Tinh dién tich phan hinh phang 1 tam giac cong OA4B trong hinh vé& bén.

= —dx+ 4

e =

Traloi: ....................
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Céu 39. Hinh vudng OABC c6 canh bing 4 duoc chia thanh hai phan boi dudng cong (C ) c6 phuong

1 5 \
trinh y = sz .Goi §,, S, lan luot 1a dién tich cua phan khong bi gach va bi gach nhu hinh v& bén duéi.

S _
Ti s0 — bang bao nhiéu?
2

Traloi: ....................
Cau 40. Cho hinh thang cong (H) gidi han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x =In4. Duong thang

x=k (0<k<In4) chia (H) thanh hai phin c6 dién tich 1a S, va S, nhu hinh v& bén. Tim k dé

S, =285,.
/
¥ /
/
/
/
_/
/
1 / S,
- _— 5, ! x
o0 k In 4
Traloi: ....................

Cau 41. Cho hinh phang (H) gi6i han boi cac duong y =|x2 —1| va y=k,véi 0<k<l.Tim k dé
dién tich hinh phang () gap hai lan dién tich hinh phing duoc ké soc ¢ hinh vé& bén.

WU

Traloi: ....................
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BAI 3

UNG DUNG HINH HQC CUA TiCH PHAN

1. Dién tich hinh thang cong

a. Hinh phing giéi han boi dd thi ham sd, truc hoanh va hai dwong thing x=a va x=b

Cho ham s0 y = f(x) lién tuc trén [a;b]. Khi d¢, dién tich hinh phang gi¢i han bdi d6 thi ham so

y = f(x), truc hoanh Ox (y=0) va hai dudng thing x =a va x=>» duoc tinh bi cong thirc:

S =j|f(x)|dx

Chu y: Gid st ham s y = f(x) lién tuc trén [a;5]. Néu f(x) khong doi dau trén [a;b] thi:

b b
[l oldx =|[ f(x)dx

b. Hinh phing giéi han béi hai @6 thi ham s6 va hai dwong thing x=a va x=»b

.-!I

Cho 2 ham sé y = f(x) va y=g(x) lién tuc trén [a;b]. Khi d6 dién tich ciia hinh phang gi6i han
boi d6 thi hai ham s6 y = f(x) va y=g(x) va hai dudng thing x=a va x=>b dugc tinh bsi cong

thire:

S = [|/(x)-g(x)|dx

2. Thé tich hinh khoi
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a. The tich cua vat thé

1
1
T ]
1
]

—

o"fi«’/

Trong khong gian, cho mdt vat thé nam trong khoang khong gian giita hai mit phang (P) va (Q)

—
X

cing vudng goéc voi truc Ox tai cac diém a va b. Mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém
x (a <x<b) cét vat thé theo mat ct c6 dién tich S(x). Khi d6, néu S(x) 1a ham s6 lién tyc trén [a;b]

thi thé tich ctia vat thé dugc tinh boi cong thirc:
b
v =[S(x)dr

b. Thé tich khoi tron xoay

Cho ham s6 y = f (x) lién tuc, khong am trén [a;b]. Hinh phang (H ) giéi han boi d6 thi ham s6
yv=f (x) , truc hoanh Ox va hai duong thang x=a va x=b quay quanh truc Ox tao thanh mot khoi

tron xoay c6 thé tich bang:

b

V=7z“f(x)]2 dx

a

CHU PE 1

TINH DIEN TiCH GIOI HAN BOI CAC PUONG CONG
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2. Dang 2
y=r(x)
y:g(x) :Szj‘f(x)—g(x)‘dx
xX=a p
x=>b
Chu y:

b
e Néu f(x) khong doi du trén [a;b] thi: ﬂf(x)ldx =

b
[ f oy

e Khi d6 dién tich cta hinh phang gi6i han boi d6 thi hai ham s nam dudi truc hoanh thi mang gia tri

am, con nam trén truc hoanh thi mang gia tri duong

DANG 1
TINH DIEN TiCH GIOI HAN BOI CAC PUONG CONG KHI BIET HAM SO CAC PUONG

CONG
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PHAN 1. Cau tric nghi¢ém nhiéu phwong an lra chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mgt phwong
an.
Caul. Cho hai hamsd f(x) va g(x) lién tuc trén [a;b]. Dién tich hinh phing gi6i han béi do thi cia

cacham s y = f(x), y = g(x) va cac duong thing x=a, x =b bing

A. [f(x) - g(x)]dx .

[[r- g(x)]dx‘. B. [[f()+g|dr.  C.[[f(x)-g)|d. D

Q C— >

Loi gii
Chon C.
Theo 1y thuyét thi dién tich hinh phing dwoc gidi han boi dd thi cua cac duong y = f(x), y=g(x),

b
x=a, x=b duogc tinh theo cong thic S = j|f(x)—g(x)|dx.
Cau 2. Goi S 1a dién tich cua hinh phang gi6i han boi cac dudng y=3*, y=0,x=0,x=2. Ménh dé
nao dudi day dang?
2 2 2 2
A. S =[3dx. B. §=r[3"dx. C. S=r[3"dx. D. S = [3"dx.
0 0 0 0
Loi giai
Chon A.
2
Dién tich hinh phéing da cho dugc tinh boi cong thitc S = [ 37dx
0
Cau3. Dién tich hinh phing gi6i han boi db thi ham 6 y = (x—2)" ~1, truc hoanh va hai dudng thing
x=1,x=2 bang

A. 2 . B. C.
3

1
-

N | W

Loi giai
Chon A.
2 5 2 2 2
Ta c6: S = ‘x—2 —l‘dxz X —dx+3|de=|[(x* —4x+3)dx|==.
J[(x=2)*-t]ar=]] jax=|f Jasl=3
Cau4. Tinhdién tich S hinh phang gi¢i han boi cac duong y = x” +1,x =—1,x =2 va tryc hoanh.
13

A. §=6. B. S=16. C.SZZ. D. §=13.

Loi giai
Chon A.

Ta co: S:j‘|x2+l|dx:j.(x2+l)dx:6.
-1 -1

Cau 5. Goi S la dién tich hinh phang gidi han boi cac dudng y=x*+5,y=6x, x=0,x=1. Tinh §.
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4
A B. . c.: D.>
3 3 3 3
Loi giai
Chon B.

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém: x* +5=6x < x=5x=1.

1
Dién tich hinh phang can tim: S = ”xz —6x+ 5‘ dx = ;
0
Cau 6. Dién tich hinh phang gidi han bdi d6 thi cac ham sé6 y=Inx, y=1 va hai duong thing

x=1,x=e bang

A. . B.e+2. C. 2e. D.e-2.
Loi giai
Chon D.
S:j‘|lnx—l|dx: j(lnx—l)dx = x(lnx—l)Le—j:dx :‘l—xm:|1—(e—l)|:|2—e|=e—2
1 1 1

Cau 7. Dién tich hinh phing gi6i han boi dd thi cua ham s§ y=4x—x", y=2x va hai duong thing

x=1,x=e bang

A. 4. B.Q. C.i. D.E
3 3 3
Loi giai
Chon C.
, . 2 2 x3 2 4
dién tich hinh phing can timla § = ”x2 - 2x|dx = I(Zx - xz)dx = [xz —?j = 3
0 0 0

Cau 8. Tinh dién tich S cua hinh phang gidi han béi cac duong y=x"—2x, y=0, x=-10, x=10.

A.S:M. B. §=2008. C. §=2000. D.S:%.

3 3
Loi giai
Chon D.
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cuia hai dudng (C ) cy=x"—2x va (d ) :y=0 la:

x2—2x:O<:>[

Béng xét dau:
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Dién tich can tim:

10

(x2 —2x)dx+J.(x2 —Zx)dx

2
" 1300 4 7042008

+
3 3 3 3

S = l_'9|x2—2x|dx= j‘ (xz—Zx)dx—
-10 -10
(5] A5 5]
3 3 3

-10 0

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Trong mdi y A), B), C), D) & mdi cAu, thi sinh chon diing hoic

O© C— N

2

sai.
Cau9. Goi S la dién tich cua hinh phang giéi han boi cac duong y=2*, y=0, x=0, x=2. Cic

ménh dé sau day dung hay sai?

A.S:szdx B.S:% C.S:ﬂ_z?dx D.S:;—’;
Loi giai
A. B. C. D.
PUNG PUNG SAI SAI

2
S=j2x
0

Céu 10. Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x=2. Cic ménh

2
X 3 X .
dx=£2 dv=—= (do 2" >0, ¥xe[0;2]).

dé sau day ding hay sai?

2 2
A. S:jexdx B. S =¢ C. S:;zjede D. S:(ez—l)ﬁ
0 0
Loi giai
A. B. C. D.
PUNG SAI SAI SAI

Dién tich hinh phang giéi han boi cac duong y=¢*, y=0, x=0, x=2 la:
2

S:Iexdx:eZ—l.
0

Cau 11. Cac ménh dé sau day ding hay sai
A. Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi hamsé y=x*, y=2x, x=0,x=11a % :
B. Dién tich hinh phing gidi han boi db thi ham s6 y=—x*+2x+1, y=2x"—4x+1, x=0,x=2
1a 4.

C. Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham sé y = x—_i truc hoanh, x=0,x=11a 2In2-1.
X+
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D. Dién tich hinh phing gi6i han boi dd thi ham sé y=—x’ +12x, y=—x", x=-3,x=4 la 913—27
Loi giai
A. B. C. D.
PUNG PUNG PUNG PUNG

Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham sé y=x?, y=2x, x=0,x=11a

1

(o - x)de

0

S:j|x2—x|dx: %
0

Dién tich hinh phang gii han boi d6 thi ham s6 y=—x*+2x+1, y=2x* —4x+1, x=0,x=2 1a

2

j02|2x2 —4x+1—(—x2 +2x+1)|dx:J.02|3x2 —6x|a’x:J‘()2(6x—3x2)a?x:(3x2 —x3) 0:4.

Dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi ham sé y = x—_l, truc hoanh, x=0,x=1 1a

x+1
1 1
o i e S (e R
0 x+1 x+1

0
Dién tich hinh phing gi¢i han boi do thi ham s§ y=—x"+12x, y=—x’

(x—21n|x+l|)|i)‘=2ln2—1.

S = jt‘x3—x2—12x‘dx= jﬁx3 —x? —12x‘dx+jt‘x3—x2—l2x‘dx
3 3 0

= T(x3 —x’ —12x)dx +
-3

4 4 3
I(x3 —x’ —12x)dx‘ = (%—x——@czj

PHAN III. CAu tric nghiém tra 1oi ngan. Mi cAu héi thi sinh chi tra 161 dap an.
Céu 12. Tinh dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y=x+x—-1, y=x"+x-1, x=—1,x=1.
Traloi: ....................
Loi giai
4
Pap an: —
P 15

Dién tich hinh phang gii han boi d6 thi hamsé y=x*+x-1, y=x*+x—-1, x=—Lx=11a

S = j|x2 —x4|dx= j).|x2 —x4|dx+'1[|x2 —x4|dx
el s} 0

x3 XS
(T?J

0

IX—X

-1

0
-1

1
0

2 2 4

15 15 15

x3 xs
+|| ———

1
IX—X

0
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Cau 13. Ki hiéu S(¢) 1a dién tich cta hinh phing gi6i han béi cac duong y=2x+1, y=0, x=1,
x=t(t>1). Tim ¢ d¢ S(z)=10.
Traloi: ....................
Loi gidi
Pap an: r=3

Cich 1. Ta co: S(t)=[[2x+1] dx = [(2x+1) dr.
1

1

t
=2 +1-2.
1

Suyra S(t)= (xz + x)

Do do S(t)=10<:>t2+t—2:10<:>t2+t—12:0<:>[t

Vay t=3.
Céch 2. Hinh phing da cho 1a hinh thang c6 day nho bang y(1) =3, ddy l6n bang y(¢)=2¢+1 va chiéu
cao bang 7—1.

(3+2t+1)(1-1)
2

J4

Taco

t=3
=10<:>2t2+2t—24=0<:>{ 4.Vit>1nént=3

Céu 14. Goi § 1a dién tich hinh phing gi6i han béi céc dudng my = x>, mx = y*(m>0). Tim gia trj cta

m dé §=3.
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: m=3
Toa d6 giao diém cua hai @6 thi ham s 1a nghiém ctia hé phuong trinh: {my B xz ((li)
mx=y

2

2
Thé (1) vao (2) ta dugc: mx = (x_] smx-x'=0 {
m

x=0
x=m>0

2

\ X A
Vi y="->0 nén mx=y> <225y =Jmx
m

m 2 2
Khi d6 dién tich hinh phang can tim la: S = I Nm X =
0 m m

fo=-2)

3m

(2\/% % x3]m
= T'x ——

0
A A e , 1 2 2 m>0
Yéu cau bai toan S:3<:>§m =3 m =9« >m=3

Céu 15. Gia tri duong cta tham s6 m sao cho dién tich hinh phing gi¢i han boi d thi cua ham sb

y =2x+3 va cac dudng thing y =0,x=0,x =m bang 10 13 bao nhiéu?
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Traloi: ....................

Loi giai
Pap an: m=2
Vi m>0 nén 2x+3>0,Vxe[0;m].

Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham s§ y =2x+3 va cac dudng thang y=0,x=0,x=m la:
S = I(2x+3).dx = (x2 +3x)|: =m’+3m.

0
Theo gia thiét ta co:

=2
S=10c>m2+3m=10<:>m2+3m—10=0c{m 5 Sm=2 (do m>0).
m=—

7—4x khi 0<x<1

, . Tinh dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham
4—x" khi x>1

Cau 16. Cho ham s6 f'(x) :{

s0 f(x) va céc dudng thang x=0,x=3,y=0.
Traloi: ....................

Loi gidi
Pap an: 10

S:I<7—4x3)dx+J(4—x2>dx+j(x2—4>dx

1 32 3 3 7 8
:(7)(—)64)|0+[4x—x?]|1 +[%—4x]|2 =6+4—§—3—§+8 =10.

TINH DIEN TiCH GIOI HAN BOI CAC PUONG CONG KHI BIET PO THI HAM SO CUA

CAC PUONG CONG
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PHAN 1. CAu trac nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Moi ciu héi thi sinh chi chon m§t phwong

an.

Cau 17. Goi S 1a dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham sé y = f(x), truc hoanh, dudng thing

X=a,x =>b (nhu hinh v& bén). Hoi cach tinh S nao dudi day dung?

[ y ;/Q\ab

E'Jl EIV-" b T
A.Szjif(x)dx. B.S:jf(x)dx+if(x)dx.
C. S:—j.f(x)derj{f(x)dx. D. S=jf(x)dx+jf(x)dx.
Loi giai
Chon B.
S = jf(x)dx+jf(x)dx

Céu 18. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D la dién tich hinh phing gi6i han boi do

thi (C):y=f(x), truc hoanh, hai dudng thing x=a, x=» (nhu hinh v& duéi day). Gia st S, 1a dién

tich hinh phang D . dung trong cic phuong 4n A, B, C, D cho dudi day?

Chon B.
Taco S, :j|f(x)|dx=j|f(x)|dx+j|f(x)|dx.

Vi f(x)SO,Vxe[a;O],f(x)ZO,Vxe[O;b] nén:
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0

S, :j(—f(x))dx+JZf(x)dx:—_(Ef(x)dx+-j[f(x)dx.

a

Céu 19. Dién tich ctia hinh phang duoc gi6i han boi d6 thi ham sé y = £(x), truc hoanh va hai duong

thing x=a, x=>b (a<b) (phan t6 dam trong hinh v&) tinh theo cong thirc nao dudi day ?

(C)y=r(x)

c b b

Ao S=[f(x)dx+]f(x)dx. B. 5=/ (x)dr.
C. S =] £(x)dx+ [ f(x)dr. D.S-= jf(x)dx‘
Loi giai

Chon C.

Dién tich cua hinh phing duoc gii han boi d6 thi ham s6 y = f (x), truc hoanh va hai duong thang

x=a,x=bla = [|f(x)dx= j-‘f(x)‘der_Hf(x)‘dx =—ff(x)dx+jf(x)dx.

Ciau 20. Dién tich phan hinh phing gach chéo trong hinh v& bén dugc tinh theo cong thirc nao dudi day?

Y= —x? +3

2

C. j(—2x2+2x+4)dx D. j(zxz—zx—4)dx
-1

-1

Loi giai
Chon C.
Dién tich hinh phéng gach chéo trong hinh v¢ la:
S = j|(—x2 +3)—(x2 —2x—1)>dx = ‘2H_2x2 +2X+4|dx — j(_zxz +2X+4)dx ‘
b J J

Cau2l. Chohamsd y=f (x) lién tyc trén R. Goi S 14 dién tich hinh phing gi¢i han boi cac dudng

y=f(x),y:0,x:—1 va x =5 (nhu hinh v€ bén).
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Ay

% v=f@)
—1

o] 1

Ménh d& nao sau day ding?

A. S:—jf(x)dx—jf(x)dx. B.S:jf(x)dx+jf(x)dx.
C. S:jf(x)dx—jf(x)dx. D. S:—jf(x)dx+jf(x)dx.
Loi giai
Chon C.

Ta co: S =:l[|f(x)|dx+j|f(x)|dx=j1f(x)dx—jf(x)dx.

1

Céau 22. Cho ham sé f (x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phing gi6i han boi cac duong
y=f(x),y=0,x=-1,x=2 (nhu hinh v& bén). Ménh dé nao duéi day dung?
by

y= fix)

—1 J W? T

A.S:jf(x)dx +j.f(x)dx. B.S:—Jl.f(x)dx—jf(x)dx.
C.S:—j.f(x)dx+jf(x)dx. D.S:j.f(x)dx —jf(x)dx.
Loi giai
Chon D.

5= j| f(x)|dx=:l[1| £ (x)ox +j| £ (xox
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Nhin hinh ta thdy ham s6 £ (x) lién tuc va nhén gié tri khong 4m trén doan [—1;1] nén

1 1

Hf(x)|dx = J.f(x)dx : ham s6 f(x) lién tuc va nhan gia tri &m trén doan [1;2] nén
-1 -1

2 2

Hf(x)ldx = —If(x)dx

Vay S:j.f(x)dx —j.f(x)dx

Cau 23. Goi S la dién tich hinh phang (H ) gidi han bdi cac duong y = f (x) , truc hoanh va hai duong

0 2
thang x=-1, x=2.Pit a = If(x)dx,szf(x)dx,ménh dé nao sau dy dung?
|

0

A. S=b-a B. S=b+a C.S=-b+a D. S=-b—-a
Loi giai
Chon A.

Ta co:

S:i\f(x)\dxzi\f(x)\dﬁj\f(x)\dx :—if(x)dx+jf(x)dx=—a+b.
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Céu 24. Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han béi cac duong y = f (x) , truc hoanh va hai duong thang

1 2
x=-3, x=2 (nhu hinh v& bén). Dit a = jf(x)dx, b={ f(x)dx. Ménh @ nio sau ddy la ding.

-3 1

A. S=a+b. B. S=a-b. C.S=-a-b. D. S=b-a.
Loi giai
Chon D.

2

Ta c6 S=i|f(x)|dx=i|f(x)|dx+j|f(x)|dx =—i f(x)dx+[ f(x)dx=—a+b.

1

. s 1 1 ;
Cau 25. Cho cac sO p,q thoa man cac dicu kién: p>1, ¢>1, —+—=1 va cac so duong a,b. Xét ham
q

sé: y=x""(x>0)c6 dd thi 1a (C). Goi (S,) la dién tich hinh phing giéi han béi (C), truc hoanh,
dudng thing x=a, Goi (,) 1a dién tich hinh phing gi6i han béi (C), truc tung, duong thang y =b,
Goi () 1a dién tich hinh phing gi6i han béi truc hoanh, truc tung va hai duong thing x =a, y=>5.Khi

so sanh S, +S5, va S ta nhan duoc bat dang thirc ndo trong céc bat dang thirc dudi day?

!l'i F=a0a o _rl"
b
_u'_ﬂl
0 -
il :'
P b? p-1 bqfl p+l bq+1 p b?
AL LD < B.L +2 s>, .2 <. DL s,
P 9 p-1 g-1 p+l g+l P 9
Loi giai
Chon D.

Taco: S§<§,+58,.

e
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b

b L ﬁﬂ q b bl
Szzj[yp‘l]dy: —yl :(«V_J _b
0 74_1 q 0 ‘]
p-1 .
4 q
Vi: ! +1=-L = ! :l:q.Véya—+—2ab.
p-1  p-1 1 1 P q
P q

Céu 26. Dién tich phan hinh phiang dugc t6 dam trong hinh v& bén duoc tinh theo cong thirc nao dudi

day?

Chon D.

Dién tich hinh phiang dugc t6 ddm trong hinh v& bén la:

jlxz SR ENE) dxzjl(—\/ﬂ—xz +2)dv (vi xe[-L1]= - > ¥ -2).

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Trong mdi y A), B), C), D) & mdi céu, thi sinh chon diing hoic

sai.
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Ciu 27. Cho ham sé f(x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang gii han béi cdc duong

y=f(x),y=0,x==1va x=4 (nhu hinh v& bén). C4c ménh d¢ sau day ding hay sai?

Y

If @]

A. Szjf(x)dx—jf(x)dx B. S=jf(x)dx+:4[f(x)dx.
C S:—jf(x)dx—jf(x)dx D. S=—[f(x)dx+ ] f(x)dx
Loi gidi
A B C. D
PUNG SAI SAI SAI

Ta c6: ham sb f(x)ZO‘v’xe[—1;1];f(x)£0Vxe[l;4],nén:
S = [|£ (x)]dx = [|£ (x)|dx+ [|£ ()| dx = [ £ (x)dx =] £ (x)dx.

Cau 28. Cho ham sé f(x) lién tuc trén R. Goi S la dién tich hinh phang gi6i han béi ca duong

y= f(x), y=0, x=-2 va x=23 (nhu hinh v&). Cac ménh dé sau diy dang hay sai?

Y y=Alz)




SAI
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PUNG SAI

SAI

Ta c6 S:i|f(x)|dx=S=jz|f(x)|dx+j|f(x)|dx.

Do f(x)>0 véi Vxe[-2;1] va f(x)<0 v6i Vxe[l;3] nén S = jf(x)dx—

Cau 29. Cho hinh phang dugc gach chéo trong hinh bén dudi.

A

by

Céac ménh dé sau day dung hay sai

_1\%/(/ f

r

Y= —z° 42

Cianh Diéu

A. Hinh phang duoc gach chéo trong hinh trén duoc gidi han cac do thi y=x*-2x-2, y=—x*+2,
x=-1x=2.

2
B. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& 1a § = I(—ZxZ +2x+ 4)dx.
-1

2
C. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& 1a S = j|2x2 —2x- 4|dx.
-1

D. Hinh phang duoc gach chéo trong hinh trén duoc gidi han cac dd thi y=x*-2x-2, y=—x>+2,

x=0,x=2.
Loi gii
A. B. C. D.
PUNG PUNG PUNG SAI

Dién tich hinh phéng duoc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=x"-2x-2,

y:—x2+2, x=-lLx=2.

Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& la:

S = i[(—f +2)—(x* —2x-2) Jax =

2

-1

I<—2x2 +2x+ 4)dx .

Cau 30. Cho hinh phang dugc gach chéo trong hinh bén dudi.
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Cidnh Diéu

/

[

Cac ménh dé sau day dung hay sai

1

A. Hinh phang dugc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=x*;y=0;x=Lx=2.

2
B. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& 13 '[ x’dx .
1

C. Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& bang g .

D. Hinh phfmg duoc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=x;y=0x=0;x=2.

Loi giai
A. B. C. D.
PUNG PUNG SAI SAI

Dién tich hinh phfmg duogc gach chéo trong hinh trén dugc gidi han cac ddthi y=x*;y=0x=1Lx=2.

: 7
Taco S :.[xzdx=§.
1

Cau 31. Cho hinh phang dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

Cac ménh dé sau day dung hay sai

L

A. Hinh phing duogc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=5x—x*;y=x;x=0;x=4.

B. Dién tich hinh phing t6 mau trong hinh v& 1a j(xz - 4x) dx .

4

1
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Cianh Diéu

4
C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 13 j(—xz + 4x)a’x :
1

1
D. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 1a I(xz —4x) dx .

4

Loi gii
A. B. C. D.
PUNG SAI PUNG PUNG

Dién tich hinh phang dugc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=5x—x*;y=x;x=0;x=4.

Taco S :jt(Sx—x2 —x)dx:j-(4x—x2)dx
1 1

Céu 32. Cho hinh phing (D) dugc t6 mau trong hinh bén duéi.

o T

Céac ménh dé sau day ding hay sai

A. Hinh phéng duoc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=1+ l;x =0x=Lx=4.

X

2
. . 1
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh vé& la I(l +—j dx.

1 X

C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& bang S =1+1n2.

, L. 5 g 1
D. Hinh phang dugc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do th1 y=1+—;y=0;x=Lx=4.
X

Loi gii
A. B. C. D.
SAI PUNG PUNG PUNG

A r Y M A \ \ A . ge , A . 1
Dién tich hinh phang duoc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=1+—;x=0;x=1,x=4.

2
Ta c6 S=j(1+ljdx=1+1n2
1

X
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Cidnh Diéu

Céu 33. Cho hinh phang duoc t6 mau trong hinh bén dudi.

Vi

Cac ménh dé sau day dung hay sai

A. Hinh phéng dugc td6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=e;y=0;x=0;x=1.

1
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 13 I e'dx.

-1

1
C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh vé& bang J.exdx .
0

D. Hinh phéng dugc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=e';y=0;x=-1;x=1.

Loi gii
A. B. C. D.
PUNG PUNG SAI SAI

Dién tich hinh phang duogc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi y=¢*;y=0;x=0;x=1.

1
Tacod S= J.e“‘dx
-1

Céu 34. Cho hinh phing duoc té mau trong hinh bén dudi.

L

Voo
|

0l

Céac ménh dé sau day ding hay sai

, . s 1Y
A. Hinh phang duoc t6 mau trong hinh trén dugc gi61 han cac do thi y=x+1;y = (Ej x=0;x=2.

) x
B. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& 13 IK%) -x- 1} dx.
0

3

C. Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh v& bang § =4 — TR
n
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. . A s 1Y
D. Hinh phang dugc t6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac do thi y=x+1;y = (Ej x=Lx=2.

Loi giai
A. B. C. D.
PUNG SAI PUNG SAI

Dién tich hinh phéng dugc td6 mau trong hinh trén dugc gidi han cac dd thi

y=x+1;y=(%j x=0x=2.

2 x 2 2
Taco S =| x+1—(lj P A 43
0 2 2 2"In2 )|, 41n2
Céu 35. Cho do thi ham s y = f(¢) nhu hinh v&.
i _'_I'||'|
I 1

Céac ménh dé sau day ding hay sai
A. Dién tich hinh phang dugc gi6i han cdc do thi ham sé y = f(¢), truc Ot va hai duong thing
1
1
la:t=0;r=1la S=ijzdz=—.
29 4

B. Dién tich hinh ph:fmg duoc giol han céac dd thi ham s y=f(t) , truc Ot va hai duong théng

2
lé:t=l;t=2léS=J.2dt=2.
1

3
C. Tich phan jf(x) dx biéu thi cho phan dién tich cua hinh phing gidi han cac do thi ham s
2
y=f(t). truc Ot va hai dudng thang la:r =2;¢=3.
5 2 N 2 Y 14
D. Tich phéan I f(x)dx biéu thi cho phan dién tich cua hinh phang giéi han cac do thi ham so
3

y=f(t), truc Ot va hai duong thing la:r =3;¢=5.
Loi gidi
A. B. C. D.
PUNG PUNG PUNG SAI
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A. dd thi ham s6 y = f(¢) trén doan [0;1] 1a y= %t . Do @6 dién tich hinh phang dugc gidi han cac db

1
thi ham s6 y = f(¢), truc Ot va hai dudng thang la: r=0;¢=1 la Széj.tdt:%.

0

B. Dién tich hinh phing duoc gi¢i han cac do thi ham sé y=f(¢), truc Ot va hai duong thing

2
last=1¢=21a y=2,y=0,t=1;t=2 hay §=[2d=2.
1

3 3
C. Tich phan [ f(x)dx=[f(f)dt nén
2

2

f(¢)dt 1a cho phén dién tich ctia hinh phang gi6i han cac do

SR )

thi ham s y = £ (¢), truc Ot va hai dudng thang la:¢=2;¢ =3
5 5
D. Tichphan [ f (x)dx= [ f(t)dt
3
Dién tich hinh phing duoc giéi han cdc d0 thi ham s6 y=f(¢), truc Ot va hai duong thing
5
last=3;6=51a S = [|£(¢)|dt.
3

PHAN III. CAu tric nghiém tra 1oi ngan. Mi cAu héi thi sinh chi tra 161 dap an.

Cau 36. Tinh dién tich hinh phang dugc t6 mau trong hinh bén duéi.

Traloi: ....................
Loi giai
Dap an:
Céu 37. Tinh dién tich phan hinh phing gach chéo (tam gidc cong OAB) trong hinh v& bén.

v

Traloi: .......oonn...

Loi gidi
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5
Pap an: S=—
P 6

Dua vao db thi, khi d6 dién tich hinh phang can tim 1a

2

r 1 1 5
S =|xd V==
z[XX+!(X ) X 2+3 6
5
Viy S ==,
ay S

Cau 38. Tinh dién tich phan hinh phang la tam giac cong OAB trong hinh v& bén.

y=x —dx+d

Traloi: ....................
Loi giai
7
Pap an: S =—
P 12

Dua vao hinh v& ta thdy hinh phang can tinh dién tich gdm 2 phan:
Phén 1: Hinh phang gi6i han bai d6 thi ham s6 y = x°, truc Ox, x=0, x=1.

Phan 2: Hinh phang giéi han boi d6 thi ham s6 y=x*—4x+4, truc Ox, x=1, x=2.
. 1 2 1 2 7
Do d6 dién tich can tinh 1a S = I|x3|dx+j|x2 —4x+4|dx = Ix3dx+j<x2 —4x+4)dx =—,
0 1 0 1 12
Céu 39. Hinh vuong OABC cb canh bang 4 dugc chia thanh hai phan boi duong cong (C ) c6 phuong

1 3 . 3 . . .
trinh y = sz .Goi §,, S, lan luot 1a dién tich cta phan khong bi gach va bi gach nhu hinh vé& bén dudi.

S .
Ti s6 — bang bao nhiéu?
2



Dai 56 12 - Chuong 4 - Nguyén ham. Tich phin — Bai tip theo chwong trinh méi 2025 Cinh Diéu
B

Traloi: .........ocoooeen...

Loi gidi

S
Pap an: L =2
P S

2
Ta c6 dién tich hinh vuong OABC 1a 16 va bang S,+S,.

s 16-10

Céu 40. Cho hinh thang cong (H ) gi6i han béi céc duong y =€, y=0, x=0, x=In4. Dudng thing

x=k (0<k<In4) chia (H) thanh hai phan c6 dién tich 1a S, va S, nhu hinh vé& bén. Tim k dé

S =28,.
¥ /
‘ff
/
/
/
/
1 / S;
- - Sl I x
o k In 4
Traloi: ....................
Loi giai

Dap an: £ =1In3
Dién tich hinh thang cong (H ) gi6i han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x=In4 1a
In4

S= Iexdx=e"

0

In4

=e"™ —e’ =4-1=3(dvdt).

0

Tacod S=8 +8, :Sl+%S1 :%Sl. Suy ra S, :?:?:2 (dvdt).

Vis§ la phan dién tich dugc gi6i han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x =k nén
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k
k
2=1, :jexdx:e"L) =e-e"=¢"-1.

0

Do d6 ¢“ =3 < k=1In3.
Cau 41. Cho hinh phang (H) gi6i han boi cac dudng y=|x2—l| va y=k,véi 0<k<l. Tim k dé

dién tich hinh phang (/) gAp hai lan dién tich hinh phing dugc ké soc & hinh vé& bén.

Traloi: ....................
Loi giai

Dap an: k=34-1

=

o

Goi S 1a dién tich hinh phing (H). Lic d6 S =25, +28,, trong d6 S, 1a dién tich phan gach soc & bén

phai Oy va S, 1a dién tich phan gach ca ro trong hinh vé& bén.

Goi 4, B 1a cac giao diém c6 hoanh d6 dwong ctia duong thang y =k va dd thi ham sd y = |x2 —1|, trong

d6 A(\/ﬁ;k) va B(m;k).

Thco yéu cau bai toan S =2-25, < S, =5, .

= Tk(l—xz—k)dx: j (k—1-x")dx+ Tk(k—x2+l)dx.

0 1-k 1

1 1

o (1%)@-%(1-/{) Tk =3~ (1-k) =5 (1=k)NTF
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+(1—k)\/n+(1+k)m—%(1+k)ﬂ—(l+k)+%.

=N %(1+k)\/1+ :g

c(\/ﬂf:z
o k=34-1
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CHU BE 2

THE TiCH KHOI TRON XOAY

1. Thé tich ciaa vat thé

ol e—
X

—t L

@)

Trong khong gian, cho mot vét thé ndm trong khoang khong gian giita hai mit phing (P)va (Q)
cing vudng goéc voi truc Ox tai cac diém a va b. Mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém
x (a <x<b) cét vat thé theo mat cit c6 dién tich S(x). Khi d6, néu S(x) 1a ham s6 lién tyc trén [a;b]

thi thé tich ctia vat thé dugc tinh boi cong thirc:

V:j.S(x)dx

2. Thé tich khdi tron xoay

Cho ham s y = f(x) lién tuc, khong 4m trén [;b]. Hinh phang (H) gi6i han béi do thi ham sb
yv=f (x) , truc hoanh Ox va hai duong thang x=a va x=b quay quanh truc Ox tao thanh mot khoi

tron xoay c6 thé tich bang:

b

V=z[[f®)] dx

a
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PHAN 1. Ciu tric nghi¢ém nhiéu phwong 4n lra chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mgt phwong
an.
Caul. Viét cong thuc tinh thé tich ¥ ciia khdi tron xoay dugc tao ra khi quay hinh thang cong, gi6i

han boi d6 thi ham sé y = f(x) , truc Ox va hai duong thing x = a,x = b(a < b) , Xxung quanh truc Ox .

A.V:j:‘f(x)‘dx B.Vzﬂzfz(x)dx C.V:i.fz(x)dx D.V:ﬂzf(x)dx

Cau 2. Cit mot vat thé boi hai mat phang vudng goc véi truc Ox tai x=1 va x=2. Mot mit phang
tly y vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d x (1<x<2) cit vat thé d6 c6 dién tich
S(x)=2024x. Tinh thé tich cuia phan v4t thé gi¢i han boi hai mit phang trén.

A. V =3036 B. V' =30367 C. V =1518 D. V =1518%
Cau 3. Cat mot vat thé boi hai mit phang vudng goc voi truc Ox tai x=1 va x=3. Mot mit phing
tly ¥ vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (1< x<3) cét vat thé dé theo thiét dién 1a mot hinh
chit nhat c6 d6 dai hai canh 1a 3x va 3x? —2. Tinh thé tich cta phén vat thé gi61 han boi hai mat phéng
trén.

A. V=156 B. V =156x C. V=312 D. V=312
Cau 4. Goi D 1a hinh phang gi6i han boi cac dudng y=¢*, y=0, x=0 va x=1. Thé tich cua khbi

tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox béng:

A. ﬂje3xdx. B. jeéxdx. C. ﬂ_i.e(’xdx. D. j‘e“dx.
0 0 0

0
Cau 5. Goi D la hinh phang gidi han boi cac dudng y=e*,y=0,x=0 va x=1. Thé tich cua khoi

tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox bang

A. je“dx. B. ﬂjegxdx. C. ﬂje“dX. D. jegxdx.
0 0 0

0

Cau 6. Cho hinh phéng (H) gi6i han bdi cac duong y=x"+3, y=0, x=0, x=2.Goi V 1a thé tich

ciia khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay (/) xung quanh truc Ox . Ménh dé nao duéi day dung?

A. V:f(x2+3)dx B. V:zzj(x2+3)dx C.V=
0

0

O G 1O

(x2 +3)2 dx D. V= ﬂj.(xz +3)2 dx
0

Cau 7. Cho hinh phing D gidi han bdi duong cong y=e", truc hoanh va cac duong thang x =0,

x =1. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich V' bang bao nhiéu?

) gy

2 _ 2 n(e? -1
e oyl
2 2 3 2

AV =

Cau 8. Cho hinh phiang D gidi han v6i duong cong y =+/x> +1, truc hoanh va cac duong thing
x = 0,x = 1. Khi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich ¥ bang bao nhiéu?

=4—7z C.V=2rx D.V=i
3 3

AV =2 B.V
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Cau9. Cho hinh phang D giéi han bdi duong cong y=~2+cosx, tryc hoanh va cac duong thang
x=0,x= g . Khdi tron xoay tao thanh khi D quay quanh truc hoanh c6 thé tich V' bang bao nhiéu?

AV =(n+1Drn B.V=n-1 C.V=n+1 D.V=(n-1n
Cau 10. Cho hinh phang D gi6i han boi dudng cong y = V2 +sinx, truc hoanh va céc duong thang
x=0, x=x.Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quay quanh truc hoanh c6 thé tich ¥ bang bao
nhiéu?
AV =27(r+1) B.V=2r C.V=2(z+1) D. V=27’
Cau 11. Tim cong thuc tinh thé tich cua khéi tron xoay khi cho hinh phing gi¢i han bai parabol
(P):y=x", duong thing d : y =2x va duong thdng x =0,x =2 quay xung quanh truc Ox .
2 2 2 2 2 2
A. ﬂ_[(xz—2x)2 dx. B. ﬂj4x2dx—ﬂjx4dx. C. ﬂj4x2dx+ﬂjx4dx. D. ﬂj(2x—x2)dx
0 0 0 0 0 0

Céu 12. Cho hinh phang (H) gi6i han boi céc duong y=x"+3, y=0, x=0, x=2. Goi ¥ la thé tich

khéi tron xoay duge tao thanh khi quay (/) xung quanh truc Ox . Ménh d nao sau day dung?

A. V:ﬂj.(x2+3)2dx. B. V=

o'—.w

2 2
(¢*+3)dr.  Cv=[(x*+3)dr. DV =z[(x+3)dx.
0
Cau 13. Goi V' 1a thé tich ciia khdi tron xoay thu duoc khi quay hinh thang cong, giéi han boi do thi
ham sd y =sinx, truc Ox, truc Oy va duong thing x = %, xung quanh truc Ox. Ménh d& nao dudi day

dang?

V4

; 3
A. V = |sin® xdx B. V = | sin xdx C.V= 7r.|‘sin2 xdx D. V= ﬁfsin xdx
0 0

o'—.mm
o'—.w\-ﬁl

Céu 14. Thé tich khdi tron xoay duogc sinh ra khi quay hinh phang gigi han bai do thi ciia ham sb
y =x"—2x, truc hoanh, dudong thing x =0 va x =1 quanh truc hoanh bang

A Lo7 B. 2% c. . p. 37
15 3 3 15
Cau 15. Cho mién phang (D) gi6i han boi y = Jx , hai duong thing x=1, x =2 va truc hoanh. Tinh
thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh tryc hoanh.

A. 37, B % c. 2. D.>.
2 3 2

Cau 16. Cho hinh phing (H ) gi6i han bai cac duong y =2x—x>, y=0. Quay (H ) quanh tryc hoanh

tao thanh khdi tron xoay c6 thé tich 1a

A. j.(Zx—xz)dx B. ch' 2x—x* C. (2x—x2)2dx D. n (2x—x2)dx
0 0

S C— 10
O Gy 1O
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Céu 17. Cho hinh phing gidi han boi cac duong y = Jx-2, y=0 va x=4,x=9 quay xung quanh
truc Ox . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh.

Av=_ B. v =%, c.v="%. Lyl
6 6 11 6

Céu 18. Cho hinh phing (/) giéi han boi cac dudng thing y=x"+2,y=0,x=1,x=2. Goi V' la thé
tich ctia khéi tron xoay duoc tao thanh khi quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh dé nao dudi ddy ding?
2 2 5 2 5 2
AV =[(x+2)dx B.V=r[(¥+2) d&x C.V=[(¥+2)dx  D.V=xf(x+2)dr
1 1 1 1
PHAN II. Ciu tric nghiém tra 16i ngan. Mdi ciu héi thi sinh chi tri 16i d4p an.

Cau 19. Cét mot vat the (7') boi hai mit phang vudng goc véi truc Ox tai x=0 va x=2. Mot mit
phang tity y vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x(0 < x <2) cét vt thé d6 c6 dién tich dién 1a

mot hinh vudng c6 canh bang +/x° . Tinh thé tich vat thé (7).
Traloi: ....................
Cau 20. Cat mot vat thé boi hai mit phang vudng goc véi truc Ox tai x =1;x =3 . Khi cit mot vat thé

boi mdt phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (1< x<3), mit cit la tam giac vudng c6
mot goc 45° va do dai mot canh géc vuodng 1a . /4 —%xz . Tinh thé tich vat thé trén.

Traloi: ....................

Céu 21. Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang (H) xac dinh béi céc duong y = %)f -x°,

y=0, x=0 va x=3 quanh truc Ox.

Traloi: ....................

Céu 22. Tinh thé tich cta vat thé tao nén khi quay quanh truc Ox hinh phiang D gidi han boi dd
thi(P) (Y= 2x—x> , truc Ox va hai duong thrfmg x=0,x=2.

Traloi: ....................

Céu 23. Cho hinh phang gi6i han béi cac dudng y =tanx,y=0,x=0,x :% quay xung quanh tryc Ox .

Tinh thé tich vat thé tron xoay dugc sinh ra.
Traloi: ....................

Ciu 24. Goi V 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh do quay xung quanh tryc hoanh mét elip c6 phuong

2 2

trinh >~ +2—=1. Tinh V |
25 16

Traloi: ...,

Céu 25. Cho hinh phang (H ) dugc gach chéo trong hinh bén dusi.
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/

1 2

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .

Traloi: ....................
Céu 26. Cho hinh phing (D) dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

0 1 -
Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (D) khi quay (D)quanh truc Ox .

Traloi: ....................

Cau 27. Cho hinh phang (H ) dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

=

| () | i
Tinh thé hinh tron xoay sinh ra béi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .
Traloi: ....................

Céu 28. Cho hinh phang (/) dugc t6 mau trong hinh bén dusi.

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi () khi quay (A ) quanh truc Ox.

Traloi: ....................

Cau 29. Cho hinh phang (H ) la tam gidc cong OAB trong hinh v& bén dudi.
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= —dx+4

e =

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .

Traloi: ....................

Céau 30. Goi V 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing gi6i han boi cac dudng
y:x/;, y=0 va x =4 quanh truc Ox . Puong thang x=a(0<a<4) cat do thi ham sb yzx/; tai
M (hinh v€). Goi V] 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh truc Ox . Biét
rang V = 2V,. Khi d6

Traloi: .........ooooeenn...
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CHU BE 2

THE TiCH KHOI TRON XOAY

1. Thé tich ciaa vat thé

ol e—
X

—t L

@)

Trong khong gian, cho mot vét thé ndm trong khoang khong gian giita hai mit phing (P)va (Q)
cing vudng goéc voi truc Ox tai cac diém a va b. Mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém
x (a <x<b) cét vat thé theo mat cit c6 dién tich S(x). Khi d6, néu S(x) 1a ham s6 lién tyc trén [a;b]

thi thé tich ctia vat thé dugc tinh boi cong thirc:

V:j.S(x)dx

2. Thé tich khdi tron xoay

Cho ham s y = f(x) lién tuc, khong 4m trén [;b]. Hinh phang (H) gi6i han béi do thi ham sb
yv=f (x) , truc hoanh Ox va hai duong thang x=a va x=b quay quanh truc Ox tao thanh mot khoi

tron xoay c6 thé tich bang:

b

V=z[[f®)] dx

a
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PHAN 1. Ciu tric nghi¢ém nhiéu phwong 4n lra chon. Méi ciu héi thi sinh chi chon mgt phwong
an.
Caul. Viét cong thuc tinh thé tich ¥ ciia khdi tron xoay dugc tao ra khi quay hinh thang cong, gi6i

han boi d6 thi ham sé y = f(x) , truc Ox va hai duong thing x = a,x = b(a < b) , Xxung quanh truc Ox .

A.V:j:‘f(x)‘dx B.Vzﬂzfz(x)dx C.V:jlfz(x)dx D.V:ﬂzf(x)dx

Loi giai
Chon B.
Ly thuyét
CAu 2. Cit mot vat thé bai hai mat phéng vuong goc véi truc Ox tai x=1 va x=2. M3t mat phrfmg
tuy y vudng gbéc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (1£x<2) cit vat thé do co dién tich
S(x)=2024x. Tinh thé tich cuia phan v4t thé gi¢i han boi hai mat phang trén.
A. V'=3036 B. V =30367 C. V =1518 D. V=1518%
Loi giai

Chon A.

2
Thé tich vat thé 1a: V = j2024xdx =3036
1

Cau 3. Cat mot vat thé boi hai mit phang vudng goc voi truc Ox tai x=1 va x=3. Mot mit phing
tly ¥ vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (1< x<3) cat vat thé dé theo thiét dién 1a mot hinh

chit nhat c6 d6 dai hai canh 1a 3x va 3x* —2. Tinh thé tich cta phén vat thé gi61 han boi hai méat phéng

trén.
A. V=156 B. V =156x C. V=312 D. V =312x
Loi giai
Chon A.

Dign tich thiét dién la: S(x) =3x.(3x" —2) =9x* —6x
2 2 3
— Thé tich vat thé 1a: V = j(9x3 —6x)dx =156
1

Caud. Goi D 1a hinh phiang gidi han boi cac duong y=e™, y=0, x=0 va x=1. Thé tich cua khdi

tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox bang:

A. ﬂje3xdx. B. je“dx. C. ﬂjG“dx. D. |e™dx.
0 0 0

[ S——

Loi gidi
Chon C.
Ta c6 thé tich cta khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox bang:

ﬂj.(e“ )2 dx = ﬁ_l[ e®dx .
0

0
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Cau5. Goi D 1a hinh phing gidi han boi cac duong y=e*,y=0,x=0 va x=1. Thé tich cta khdi

tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox bang

A. je“dx. B. ﬁjegxdx. C. ﬂje4xdx. D.
0 0

0

e*dx.

O ) —

Loi giai
Chon B.
Thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh tryc Ox 1a:

V= ﬂ_i-(e“ )2 dx = 7Z'j. e dx.
0

0

Cau 6. Cho hinh phang (/) gi6i han béi céc dudng y=x+3, y=0, x=0, x=2. Goi V' la thé tich

ctia khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. V:J%(x2+3)dx B. V:ﬂi(x2+3)dx C. V=
0

0

O C— 1O

(x2 +3)2 dx D. V= ﬂj(xz +3)2 dx
0

Loi giai
Chon D.

2
Thé tich ctia khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay (/) xung quanh truc Ox la: V =z j (x*+ 3,)2 dx .
0
Cau 7. Cho hinh phing D gidi han bdi duong cong y=e", truc hoanh va cac duong thang x =0,
x =1. Khbi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?
2 _ 2 n(e*—1
_e -1 ne D.V ( )

n(e2+1)
_ B.V C.V=—- V=
2 2 3 2

AV =

Cau 8. Cho hinh phiang D gidi han v6i duong cong y =+/x> +1, truc hoanh va cac duong thing
x = 0,x = 1. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c¢6 thé tich ¥ bang bao nhiéu?

:4—7[ C.V=2rx D.V:i
3 3

Loi giai

AV =2 B.V

Chon B.

Thé tich khdi tron xoay duoc tinh theo cong thirc:

1 2 ? 1 2 X l 4
V=7z!(\/x +1) dxzﬂ.([(x +1)dx=7r(?+xl_
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Cau9. Cho hinh phang D giéi han bdi duong cong y=~2+cosx, tryc hoanh va cac duong thang
x=0,x= g . Khdi tron xoay tao thanh khi D quay quanh truc hoanh c6 thé tich V' bang bao nhiéu?
A.V=(n+Dn B.V=n-1 C.V=n+l D.V=(n-Drn

Loi giai
Chon A.

i

V= nI(\/2+cosx)2 dx = 7r(2x+sinx)|0E =n(rn+1).

Céu 10. Cho hinh phang D gi6i han bdi duong cong y =~/2+sinx, truc hoanh va cac dudong thang

x=0, x=x. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quay quanh truc hoanh c6 thé tich ¥ bing bao

nhiéu?
AV =2r(n+1) B. V=21 C.V=2(z+1) D. V=27
Loi giai
Chon A.

Taco: V = ﬁj(x/2+sinx)2dx = ﬂI(2+sinx)dx = 7r(2x—cosx)|z =2z(z+1).
0 0

Céu 11. Tim cong thic tinh thé tich cua khéi tron xoay khi cho hinh phing gidi han boi parabol
(P):y=x", dudng thing d : y = 2x va duong thang x =0,x =2 quay xung quanh truc Ox.

2 2 2 2 2 2 2

A. ﬁj(xz - Zx) dx. B. 7z'J-4x2dx - 7rj.x4dx . C. ﬂ_[4x2dx + ﬂjx4dx . D. 72"[(2)6 —x’ )dx
0 0 0 0 0 0
Loi giai

Chon A.
2 2

Vay thé tich khoi tron xoay dugc tinh V =7 _[ 4x’dx—r j xtdx.
0 0

Céu 12. Cho hinh phang (H) gi6i han boi céc duong y=x"+3, y=0,x=0, x=2. Goi ¥ la thé tich

khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh dé nao sau ddy dung?

A.V=ﬁi(x2+3)2dx. B.V=[(x+3)dx. C.¥=
0

O G 1O
S Gy 1O

(x2+3)2dx. D. V:ﬂj-(x2+3)dx.
0
Loi giai
Chon A.

2
o 5 2
Thé tich cta vat thé dugc taonénla V =7 .[ (x2 + 3) dx.
0
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Ciau 13. Goi V' 1a thé tich ctia khéi tron xoay thu dugc khi quay hinh thang cong, gidi han boi dd thi

ham s6 y =sinx, truc Ox, truc Oy va dudng thang x = %, xung quanh truc Ox. Ménh dé nao dué6i day

dang?
: : : :
AV = J.sin2 xdx B.V = Isin xdx C.V= 7Z'J‘ sin? xdx D. V= ﬁJ‘sin xdx
0 0 0 0
Loi giai
Chon C.

b
Cong thtc tinh: V' = ﬁjfz (x)dx

Cau 14. Thé tich khdi tron xoay dugc sinh ra khi quay hinh phang gidi han boi d6 thi ciia ham s6

y =x" —2x, truc hoanh, duong thing x =0 va x =1 quanh tryc hoanh bing

A Loz B. 2%, c. 2. p. 3%
15 3 3 15
Loi giai
Chon D.
Taco

V= ﬂj(xz —Zx)2 dx = ﬂj(x4 —4x° +4x2)dx = ﬂ.(%s—x“ +4—x3j

1 (1 4) 87
S O e
) J 3), T3S

Céu 15. Cho mién phang (D) gi6i han bsi y = Jx , hai duong thing x=1, x=2 va truc hoanh. Tinh

thé tich khi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh tryc hoanh.

A. 3. B. 2~ c. 2= D. 3.
2 3 2
Loi giai
Chon B
2 22
V=7z_[xdx _x 23—ﬂ
2 2

Céu 16. Cho hinh phing (H) gi6i han béi cac dudng y =2x-x*, y=0. Quay (H) quanh truc hoanh

tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich la

A. Jz.(Zx—xz)dx B. n

0

(2x—x2)2dx C. (2x—x2)2dx D. «t (2x—x2)dx

O C— 1O
S C—
O C— 1O

Loi giai
Chon B.

A i I 2 2
Theo cong thuc ta chon V' = ch(2x -X ) dx

0
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Céu 17. Cho hinh phing gidi han boi cac duong y = Jx-2, y=0 va x=4,x=9 quay xung quanh
truc Ox . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh.

Av=_ B. v =%, c.v="%. p.y =7
6 6 11 6

Loi giai
Chon D.

Thé tich cta khdi tron xoay tao thanh 1a:

(I (SN M e N
o g r2vae) o[ - a1

Céu 18. Cho hinh phang (H) gi6i han boi cc duong thang y=x"+2,y=0,x=1,x=2. Goi V' 1a thé

9

4

tich ctia khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh dé nao dudi day ding?
2 2 2 2
A.V=J.(x2+2)dx B.V=7zj(x2+2)2dx C.V=j(x2+2)2dx D.V=ﬂj(x2+2)dx

1 1 1
Loi giai
Chon B.

Taco: V = ﬂj(xz +2)2 dx.
1

PHAN II Céu tric nghi¢m tra 10i ngin. M3i ciu héi thi sinh chi tra 161 dap an.

Cau 19. Cit mot vat thé (T) boi hai mat phang vudng goc v6i truc Ox tai x=0 va x=2. Mot mat
phang tiy y vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x(0 < x <2) cét vat thé d6 c6 dién tich dién la
mdt hinh vudng c6 canh bang v/x* . Tinh thé tich vat thé (T).

Traloi: ....................
Loi gii
128
Dap an: —
P
Din tich thiét dign 1a S (x) = vx’ /x* = x°.

2 2
Thé tich cia vat thé () 1a ¥ = [ §(x)dx = [ xdx =—=.
0

CAu 20. Cit mot vat thé bdi hai mat phfmg vuong goéc voi truc Ox tai x=1;x=3. Khi cit mot vat thé

boi mit phiang vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (1< x<3), mit cit 1a tam gidc vudng cd

A ) \ A e A ’ A \ 1 ’ R o7 A A A
mot goc 45" va do dai mot canh gbc vuong 1a /4 —Exz . Tinh thé tich vat thé trén.
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Traloi: ....................

Loi giai

11
Pap an: —
P

Dién tich tam giac vudng can la: S(x) = %\/4—%33 .\/4 —%xz = %(4—lx2j

3
— Thé tich vat thé 1a: V:Il(4—lx2jdx:£
) 2 6

. . , 1
Cau 21. Tinh thé tich khoi tron xoay khi quay hinh phang (/) xac dinh boi cac duong y = §x3 -x°,

y=0, x=0 va x =3 quanh truc Ox.
Traloi: ....................
Loi giai
81z

Pap an: V =——
P 35

Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (/) quanh truc Ox 1a:
3 2 3

V :ﬂj.(l)f —xzj dx:ﬂj(lxé —gx5 +x4jdx:&.
3 ACHEEE' 35

. . 3 1
Vay the tich khoi tron xoay cantinhla: V' = 83—: .

Céu 22. Tinh thé tich cta vat thé tao nén khi quay quanh truc Ox hinh phiang D gidi han boi dd

thi(P):y=2x—x" , truc Ox va hai dudng thing x=0,x=2.

Traloi: ..........ooooii..
Loi giai
Pap an: V:16—ﬂ
15

Khi d6:

h 2)? Tl 3, 4 4 5 4 15 * 16
V:ﬂJ-(Zx—x )dx:ﬂj(4x —4x° +x )d)(:ﬂ —x —x"+—x =—7.

0 0 3 5 , 15

Cau 23. Cho hinh phang gi6i han boi cac duong y =tanx, y =0,x=0,x =% quay xung quanh truc Ox .

Tinh thé tich vat thé tron xoay duoc sinh ra.
Traloi: ....................
Loi giai

47 —
Pap an: V' = T
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Thé tich vat thé tron xoay dugc sinh ra la

T

3 ;
V= 7Z'j tan” x.dx = ﬂj(
0

0

2
A -7

4

1 |dv=7(tanx—x)fi =
- j 7 (tan x— )

Cau 24. Goi V' 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh do quay xung quanh truc hoanh mot elip c6 phuong
2 2
trinh 2—+2_—1. Tinh V.
25 16
Traloi: ....................
Loi gidi
Dap an: V = %

Quay elip da cho xung quanh tryc hoanh chinh 1a quay hinh phang:

2
H={y:41f1—%,y20,x=—5,x:5}

Vay thé tich khéi tron xoay sinh ra boi H khi quay xung quanh tryc hoanh la:

2 3
V=;zf 16105 1~ 2l 16 16X
5 25 75

Céu 25. Cho hinh phang (H ) dugc gach chéo trong hinh bén dusi.

5 3207
-5 3

/

1 2

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (A ) quanh truc Ox.
Traloi: ....................

Loi giai
Céu 26. Cho hinh phang (D) duoc t6 mau trong hinh bén dudi.

i) i .

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra bdi (D) khi quay (D)quanh truc Ox.

Traloi: ....................
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Céu 27. Cho hinh phang (/) dugc t6 mau trong hinh bén dusi.

Vi

=

| () | i
Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (A ) quanh truc Ox.
Traloi: ....................

Cau 28. Cho hinh phang (H ) dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi () khi quay (H ) quanh truc Ox.

Traloi: ....................

Céu 29. Cho hinh phang (H) 1a tam giéc cong OAB trong hinh v& bén dudi.

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .

Traloi: ....................

= —dx+4

Céau 30. Goi V 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing giéi han boi cac dudng

y:x/;, y=0 va x =4 quanh truc Ox . Puong thang x=a(0<a<4) cit dd thi ham sb y=\/; tai

M (hinh v&). Goi V; 14 thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tam giac OMH quanh truc Ox . Biét

rang V = 2¥,. Khi do
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AY

Traloi: ...................
Loi giai
DPap an: a =3

5[4

4
Ta co: VZ/Z'deXZﬁ% =8z . MaV =2V =V =4r.
0

0
Goi K 13 hinh chiéu ciia M trén Ox = OK =a, KH =4—a, MK =~/a .

Khi xoay tam gidc OMH quanh Ox ta dugc khdi tron xoay 14 su 1ap ghép cia hai khdi non sinh boi cac
tam giac OMK, MHK , hai khbi non d6 c6 cung mit day va c6 téng chiéu cao 1 OH = 4nén thé tich cua

r 2
khéi tron xoay dé 1a 7/ =%.7z.4.(\/2) =4%, trdé suyra a =3.
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CHU PE 4
UNG DUNG DIEN TiCH HINH PHANG VA THE TiCH KHOI TRON XOAY TRONG BAI
TOAN THU'C TIEN

DANG 1
UNG DUNG DIEN TiCH HiNH PHANG TRONG BAI TOAN THUC TIEN

Cau 1. Trudong Nguyén Vin Trdi mudn 1am mot cai cira nha hinh parabol c¢6 chiéu cao tir mat dit dén
dinh 13 2,25mét, chiéu rong tiép giap voi mat dat 1a 3 mét. Gia thué mdi mét vuodng 1a 1500000 dong.
Vay s0 tién nha truong phai tra la:

A. 33750000 dong. B. 3750000 dong. C. 12750000 ddng. D. 6750000 dong.
CAu?2. Chi Minh Hién muén lam mot cai céng hinh Parabol nhu hinh v& bén dudi. Chiéu cao
GH =4m, chiéu rong AB=4m, AC =BD=0,9m. Chi Minh Hién lam hai canh cong khi déng lai la
hinh chit nhat CDEF t6 ddm c6 gia 1a 1200000 dong/m’, con cac phan dé tring lam xién hoa c6 gia 1a

900000 dong/m” . Hoi tong s tién dé 1am hai phan noi trén gan nhat voi s6 tién nao dudi day?

G
F E
C H D
” .
A. 11445000 dong. B. 4077000 ddng. C. 7368000 dong. D. 11370000 dong.

Cau3. Mot cong chao co dang hinh Parabol chiéu cao 18 m, chiéu rong chan dé 12 m . Ngudi ta cing

hai soi dy trang tri AB, CD nam ngang ddng thoi chia hinh gii han boi Parabol va mat dat thanh ba

3 . . AB .
phan c6 dién tich bang nhau (xem hinh vé bén). Ti s6 D bang

18m
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1 4 1 3

A, —. B. —. C. —. D. )
2 5 J2 1+24/2
Cau 4. Mot hoa tiét hinh canh buém nhu hinh v& bén.

‘Y

D C

Phan t6 dam dugc dinh dé véi gia thanh 500.000d/m”. Phén con lai dugce to6 mau véi gia thanh
250.000d / m*.

Cho AB = 4dm; BC = 8dm. Hoi dé trang tri 1000 hoa tiét nhu vy can s tién gan nhat voi sb nao sau
day.

A. 1056606674 . B. 1066666674 . C. 107665667d . D. 1086656674 .
Cau 5. Mot hoa van trang tri dugc tao ra tr mot miéng bia mong hinh vuong canh béng 10 cm bﬁng
cach khoét di bon phan bang nhau c6 hinh dang parabol nhu hinh bén. Biét 4B =5cm, OH =4 cm. Biét

gia trang tri hoa vin lem?® 13 50.000 ddng, tinh s tién can bo ra dé trang tri hoa van do.

A. 2553333 dong. B. 2333333 dong. C. 2780333 dong. D. 2123333 dong.
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Cau 6. Mot vién gach hoa hinh vudéng canh 40cm . Nguoi thiét ké di sir dung bdn duong parabol c6

chung dinh tai tdm vién gach dé tao ra bon canh hoa (dugc t6 den nhu hinh vé dudi).

Dién tich moi canh hoa cuia vién gach bang

800 , 400

A. 80001’1’12. B. Tcm . C. Tcm D. 250011’12.
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DANG 2

UNG DUNG THE TiCH KHOI TRON XOAY TRONG BAI TOAN THU'C TIEN

Cau7. Khi cit mot vat thé hinh chiéc niém boi mat ph'fmg vuodng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh

do6 x (—2<x<2), mit cit 1a tam gidc vudng c6 mot goc 45° va do dai mot canh goc vudng 1a V14 —3x

(nhu hinh v&). Tinh thé tich vat thé hinh chiéc niém trén.

A. V=20 B. V=20x C.V=10 D. V =10z
Cau 8. Trong chuong trinh néng thon méi caa tinh Phii Yén, tai xd Hoa My Tay co xdy mdt cdy cau
bing bé tong nhu hinh v& (dudng cong trong hinh v& 1 cac duong Parabol). Biét 1m® khdi bé tong dé d6

cdy cau co gid 5 triéu dong. Tinh s tién ma tinh Phu Yén can b ra dé xay cay cau trén.

19m 0, Hm

A. 110 triéu dong. B. 250 triéu dong. C. 180 triéu dong. D. 200 triéu dong.
Cau 9. Dé ky niém ngay 26-3. Chi doan 12A du dinh dung mot 1éu trai c6 dang parabol, véi kich
thude: nén trai 1a mot hinh chit nhét c6 chiu rong la 3 mét, chiéu sau 1a 6 mét, dinh cua parabol cach
mat dat 13 3 mét. Hay tinh thé tich phan khong gian phia bén trong trai dé 16p 12A ctr s6 lwong nguoi
tham du trai cho phu hop.

A. 30m’ B. 36 m’ C.40m’ D. 41m’
Céu 10. Cho mot vat thé bang gd c6 dang hinh tru voi chidu cao va ban kinh day cing bang R . Cat khéi
gd d6 boi mot mat phang di qua duong kinh ciia mot mit day cia khdi gd va tao v6i mat phiang ddy cua

khdi gd mot goc 30° ta thu dwoc hai khdi gd co thé tich 1a ¥, va V,, v6i ¥, <V,. Thé tich ¥, bang?

3 3 3 3
A.VI:Z\ER. B.Vlz*/S”R. C.VI:\/EER. D.VI:\BR.
9 27 18 27
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-

Céu 11. Cho mdt mé hinh 3—D md phong mot dudng hiam nhu hinh vé bén. Biét rang duong him mo
hinh ¢6 chiéu dai 5 (cm); khi cat hinh nay bi mat phang vudng goc véi dy ctia nd, ta duoc thiét dién 1a
mot hinh parabol c6 d6 dai day gap doi chidu cao parabol. Chiéu cao cua mdi thiét dién parobol cho boi
cong thirc y =3 —%x (cm) , VOl x (cm) 1a khoang cach tinh tir 16i vao 16n hon ciia dudng ham mé hinh.

Tinh thé tich (theo don vicm® ) khong gian bén trong duong ham mé hinh ( 1am tron két qua dén hang

don vi)

A. 29. B. 27. C. 31. D. 33.
CAu 12. Chuén bi cho dém hoi dién van nghé chao don nam méi, ban Minh Hién da lam mot chiée mi
“cach diéu” cho ong gia Noel c6 dang mot khdi tron xoay. Mit cét qua truc cia chiéc mil nhu hinh v& bén
dudi. Biét raing 00’ =5 cm, O4=10 cm, OB =20 cm, dudng cong AB 1a mot phan cua parabol co

dinh 1 diém A4 . Thé tich cta chiéc mii bang

27507 (cm3) B 25007 (cmS) C 20507 (cm3) D 22507 (cm3)

A.

Cau 13. Mot chi tiét may dugc thiét ké nhu hinh vé bén.
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’C

Céac tir gidc ABCD,CDPQ 1a cac hinh vuong canh 2,5cm. Th giac ABEF 1a hinh chit nhat c6
BE =3,5cm . Mit bén POEF dugc mai nhan theo duong parabol (P) c6 dinh parabol nam trén canh

EF . Thé tich cua chi tiét may bang

A. ﬁcm3. B. ﬂ cm’. C. 12—5cm3. D. ﬁcm3.
24 3 8 24

CAu 14. B doc mot qua dua hau ta duoc thiét dién 13 hinh elip ¢6 truc 16n 28cm, truc nho 25cm. Biét
ctr 1000cm” dua hiu s& lam duge cde sinh t6 gia 20000 dong. Hoi tir qua dwa hau trén c¢6 thé thu duoc
bao nhiéu tién tir viéc ban nudc sinh t6? Biét rang bé day vo dua khong dang ké.

A. 183000 dong. B. 180000 ddng. C. 185000 dong. D. 190000 dong.
Cau 15. Mbt cbe ruou o hinh dang tron xoay va kich thudc nhu hinh vé, thiét dién doc cta coc (bé doc
cdc thanh 2 phan bang nhau) 1a mot duong Parabol. Tinh thé tich t6i da ma cbc c6 thé chira dugce (Iam

tron 2 chit s6 thap phan)

8cm
[ i ]
- " Parabol
| A /,—"
/,-f
10cm
>
A,V ~320cm’. B. VV ~1005,31cm’. C. V ~251,33cm’. D. V ~502,65cm’.

Cau 16. C6 mot cde nudce thity tinh hinh try, ban kinh trong long day cbe 1a 6¢m , chiéu cao 10ng cdc 1a
10cm dang dung mot lugng nude. Tinh thé tich lugng nudc trong cbe, biét khi nghiéng cdc nude vira lac

khi nudc cham miéng céc thi ddy muc nudce tring voi dudng kinh day.
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Ty
.

A. 240cm’. B. 2407z cm’. C. 120cm’. D. 120zcm’.
Céu 17. Cho vat thé day 1a hinh tron c6 ban kinh bang 1 (tham khao hinh v&). Khi cit vat thé bang mit
phing vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x(-1<x<1) thi duoc thiét dién la mot tam gidc

déu. Thé tich ¥ cua vat thé do 1a

_43

3

AV =4/3. B.V=33. (% D.V=r.

Cau 18. San van dong Sport Hub (Singapore) 14 sin c6 mai vom ky vi nhét thé gigi. Day 1a noi dién ra
18 khai mac Dai hoi thé thao Pong Nam A dugc td chirc tai Singapore nam 2015. Nén san 1a mot elip
(E) co truc 16n dai 150m , truc bé dai 90m (hinh v&). Néu cit san van dong theo mot mit phang vudng
gbc voi truc 16n cua (E)va cit elip & M, N (hinh v&) thi ta dugc thiét dién ludn 1a mot phan cia hinh
tron ¢6 tim I (phan t6 dam trong hinh 4) véi MN 1a mot day cung va goc MIN =90°, Dé lap may diéu

hoa khong khi thi cac k¥ sur can tinh thé tich phan khong gian bén dudi mai che va bén trén mit san, coi

nhu mit sin 1a mot mat phing va thé tich vat liéu 1a mai khong dang ké. Hoi thé tich x4p xi bao nhiéu?
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: IM @4
N
A. 57793m’ . B. 115586m” . C. 32162m’. D. 101793m’ .

Cau 19. Goi (H ) la phén giao cua hai khéi % hinh tru c6 béan kinh a, hai truc hinh try vuéng goéc voi

nhau nhu hinh vé sau. Tinh thé tich cua khdi (H).

_3a3
=4 T3 M Ty

3 3 3
a 2a za

A V=5 B. 7V =2
Céu 20. Mot bac tho xay bom nude vao bé chira nude. Goi h(r) la thé tich nudc bom dugce sau ¢ gidy.
Cho 4'(¢)=6at” +2bt va ban dau bé khong c6 nude. Sau 3 gidy thi thé tich nude trong bé 1a 90m’, sau

6 giy thi thé tich nuéc trong bé 1a 504m” . Tinh thé tich nudc trong bé sau khi bom duoc 9 gidy.
A. 1458m° . B. 600m’ . C. 2200m’ . D. 4200m’.
Céu 21. Ngudi ta thay nudc moi cho mot bé boi c6 dang hinh hop chit nhat c6 d6 sau 1a 280 cm. Gia sir

h(t) 1a chiéu cao (tinh bang cm) ctia muc nude bom dugc tai thoi diém ¢ gidy, biét rang tc do ting cua
A r [N ’ \ ’ 1 N 1 A A . A ) r I A 3
chi€u cao myc nudc tai giay thir ¢ 1a A'(z) = 300 Jt va lic dau ho boi khong c6 nude. Hoi sau bao 1au thi

. . 3 U L
bom dugc s6 nudc bang 2 do sau cua ho boi (Iam tron dén gidy)?

A. 2 gio 36 giay. B. 2 gio 48 giay. C. 2 gio 38 giay. D. 2 gio 46 giay.
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CHU PE 4
UNG DUNG DIEN TiCH HINH PHANG VA THE TiCH KHOI TRON XOAY TRONG BAI
TOAN THU'C TIEN

DANG 1
UNG DUNG DIEN TiCH HINH PHANG TRONG BAI TOAN THUC TIEN

Cau 1. Trudong Nguyén Vin Trdi mudn 1am mot cai cira nha hinh parabol c¢6 chiéu cao tir mat dit dén
dinh 13 2,25mét, chiéu rong tiép giap voi mat dat 1a 3 mét. Gia thué mdi mét vuodng 1a 1500000 dong.
Vay s0 tién nha truong phai tra la:
A. 33750000 dong. B. 3750000 dong. C. 12750000 ddng. D. 6750000 dong.
Loi giai
Chgon D

Goi phuong trinh parabol (P) -y =ax® +bx+c. Do tinh ddi xtng ctia parabol nén ta c6 thé chon hé truc

toa do Oxy sao cho (P) co dinh I € Oy (nhu hinh v&).

A

I
H
—_
~
m
—~
~
~
P

Ta c6 hé phuong trinh:

Ao A|O KO
Q Q
+ |
I I
> >
+ +
(9} o
I I
o =
—_ —
S~ AN
m m
—~ —_
~ ~
N—" SN
N—" SN—

Q
Il
|

—_

Vay (P):y:—x2+%.

Duya vao d6 thi, dién tich cira parabol 1a:

3 9

2 .3 4
(—xz +2]dx :2j[—x2 +2jdx Y S
4 ) 4 3 4

S6 tién phai tra 1a: % 1500000 = 6750000 dong.

S = =2m2.
2

0 | W

%)

0

|
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Cau 2. Chi Minh Hién muon lam mdt cdi cong hinh Parabol nhu hinh v& bén dudi. Chi€u cao

GH =4m, chiéu rong AB=4m, AC = BD =0,9m. Chj Minh Hién 1am hai canh cong khi déng lai 1a
hinh chit nhat CDEF t6 dam c6 gia 1a 1200000 dong/m’, con cac phan dé trang lam xién hoa co gia la

900000 dong/m’ . Hoi tong s6 tién dé 1am hai phan noi trén gan nhit véi s tién nao dudi day?

G
F E
C H D
” k
A. 11445000 dong. B. 4077000 dong. C. 7368000 dong. D. 11370000 dong.
Loi giai

Chon A
Gan hé truc toa do Oxy sao cho AB tring Ox, A tring O khi d6 parabol c6 dinh G(2;4) va diqua

gbc toa do.

v
G
B ' f(x) = =x% + 4-x
F i E
0 C H‘ D 4 5
A 09 2 31 B

Gia str phuong trinh ctia parabol ¢6 dang y = ax”* +bx+c¢ (a #0).

c=0
b a=-1
Vi parabol c6 dinh la G(2;4) va di qua diém O(0;0) nén ta c6 e 2 &b=4
a
a2’ +b2+c=4 -
Suy ra phuong trinh parabol 1a y = f(x) = —x" +4x.
o ; % >
Dién tich ctia ca cong 1a S = J.(—x2 +4x)dx = ——42x" || == (mz)
) 3 3

Mit khac chiéu cao CF = DE = 7£(0,9)=2,79(m); CD=4-2.0,9=2,2 (m).
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Dién tich hai canh cong 1a S, = CD.CF = 6,138 (m2 )

: N 32 6793
Dién tich phan xiénhoala S, =S-S ==_6,14=——(m?).
s p xh coEr = 3 1500 ( )

b

. Ly . 6793 3
Vay tong so tién dé lam cong 1a 6,138.1200000 +%.9000OO =11441400 dong.

Cau 3. Mot cong chiao cé dang hinh Parabol chiéu cao 18 m, chidu rong chan dé 12 m . Nguoi ta cing

hai soi day trang tri 4B, CD nam ngang dong thoi chia hinh giéi han bdi Parabol va mit dat thanh ba

. . . AB .
phan c6 dién tich bang nhau (xem hinh v€ bén). Ti s D bang

.-"/. A Ay
I..llll'.. "\_......
B 18m
ol YD
; )
12m '
1 4 1 3
A, —. B. —. C. —. D. .
2 5 NG 1+242
Loi giai
Chon C
Chon hé truc toa d0 Oxy nhu hinh vé.
Ly
—6 0 x x X
T~ ”
/N
\ B!
by Lo 18m
‘:: # D
/ \
! =
Phuong trinh Parabol ¢6 dang y =a.x’ (P).
. S A 2 1 1,
(P) di qua diém c6 toa do (—6;—18) suy ra: 18 =a.(-6) < a= - (P):y= -y

AB
Tt hinh vé ta c6: — " .
CD x,
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. . 1
Di¢n tich hinh phang gidi ban boi Parabol va duong thang AB:y = —Exf la

X 1 3 1 ¥
S = 2]{—198 —(—leﬂdx = 2(——.x—+—xij =
2 2 273 277 )

. . . . . 1
Dién tich hinh phang gidi han bdi Parabol va duong thang CD y = —Exzz la

X2

Xy 3
S, =2 LI B i | PP (LN S o
oL 2 2 23 2 .
Tir gia thidt suy ra S, =25, & =22 e L= L
2 1 2 1 xz %/E
AB 1
Vay —:i:—_
CD x, Kb
Cau 4. Mot hoa tiét hinh canh buém nhu hinh vé& bén.
Y
A : B
—
X
D o

Phan t6 dam dugc dinh da v6i gia thanh 500.000d/m*. Phan con lai dugc t6 mau voi gia thanh
250.000d / m*.

Cho AB = 4dm; BC = 8dm. Hoi dé trang tri 1000 hoa tiét nhu vy can s tién gan nhat voi sb nao sau
day.

A. 1056606674 . B. 1066666674 . C. 1076656674 . D. 1086656674 .

Loi giai

Chon B
Vi 4B =4dm; BC =8dm. = A(-2;4), B(2;4),C(2;-4),D(-2;-4) .

parabol 1a: y = x> hodc y=—x"
. : 32
Dién tich phén 16 dam 14 S, =4[ x’dx = = (dm*)
0

Dién tich hinh chit nhat1a S =4.8=32 (m?*)
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Dién tich phan tring 1a S, =5 -, =32 —% = % (dm*)

Tong chi phi trang chi la: T = (%.5000 +%.2500).1000 ~106666667d

Cau 5. Mot hoa van trang tri dugc tao ra tir mot miéng bia mong hinh vudéng canh bang 10 ¢cm bang
cach khoét di bon phan bang nhau c6 hinh dang parabol nhu hinh bén. Biét 4B =5cm, OH =4 cm. Biét

gia trang tri hoa vin Icm?® 13 50.000 ddng, tinh s tién can bo ra dé trang tri hoa van do.

A. 2553333 dong. B. 2333333 dong. C. 2780333 dong. D. 2123333 dong.
Loi gii
Chon B

1 1
DPua parabol vao hé truc Oxy ta tim dugc phuong trinh la: (P) Y= —2—§x2 +?6x .
: . 16 , 16 N, 2
Di¢n tich hinh phang gio1 han boi (P) Ly = —Ex +?x , truc hoanh va cac duong thang x=0, x=5
5
la: S:j(—ﬁx2+ﬁx =ﬂ.
oL 25 5 3
160 )

Tdng dién tich phan bi khoét di: S, =4S = 5 cm
Dién tich cua hinh vuong la: S, =100 cm’.

, 160 140
dién tich bé mit hoa van la: S, =S, —S, =100 _160_140 e,
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Vay sb tién can bo ra dé trang tri hoa van d6 la: %.50000 ~ 2333333 dong

Ciu 6. MOt vién gach hoa hinh vudng canh 40cm . Nguoi thiét ké da st dung bon dudng parabol cd

chung dinh tai tim vién gach dé tao ra bén canh hoa (duoc to den nhu hinh vé& dudi).

Dién tich moi canh hoa cuia vién gach bang

A. 800cm’. B. Tcm . D. 250cm?.

Chon C

Chon hé toa do nhu hinh v€ (1 don vi trén truc béng 10cm =1dm ), cac canh hoa tao bdi cac duong

2 2 2 2

parabol c6 phuong trinh y:x ,y=—x—,x=—y—,x=y—.

2 2 2
Dién tich mot canh hoa (ndm trong goc phan tu thir nhat) biang dién tich hinh phing giéi han boi hai dd

2

thihémséy:x?,yzx/a va hai duong thang x=0;x=2.

Do d6 dién tich mot canh hoa bﬁng

DANG 2
UNG DUNG THE TiCH KHOI TRON XOAY TRONG BAI TOAN THUC TIEN
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Cau 7. Khi cat mot vat theé hinh chiéc niém boi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh

d6 x (-2 <x<2), mit ct 1a tam gidc vudng c6 mot goc 45° va do dai mot canh goc vudng 1a /14 —3x*
(nhu hinh v&). Tinh thé tich vat thé hinh chiéc niém trén.

A. V=20 B. V=20 C.V =10 D. V=107
Loi giai
Chon A.

Dién tich tam giac vudng can 1a: S(x) = %\/14 ~3x2A14-3x7 = %(14 -3x%)

2
= Thé tich vat thé 1a: V = I%(14—3x2 )dx =20
-2

Cau 8. Trong chuong trinh néng thén méi cua tinh Phu Yén, tai x3 Hoa My Tay c6 xdy mot cdy cau

bang bé tong nhu hinh v& (dudng cong trong hinh v& 1 cac duong Parabol). Biét 1m’ khdi bé tong dé d6

cay cau co gia 5 triéu dong. Tinh s6 tién ma tinh Pht Yén can bo ra dé xay cay cau trén.

J A

), Him ] l!).m 0,5m
A. 110 triéu dong. B. 250 triéu dong. C. 180 triéu dong. D. 200 triéu dong.
Loi giai
Chon D
Chon hé truc Oxy nhu hinh vé.

), 5m 19m 0, 5m
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Goi (B):y=ax* +b, 1a Parabol di qua hai diém A(%;O),B(O;z)

0=a 19 2+2 a __ 3 8
Nén ta ¢6 hé phuong trinh sau: { = (2 <47 361 :(R):y:—gxz +2.
2=> b =2
Goi (B,):y =a,x’ +b, la Parabol di qua hai diém C(10;0) D(O;%)
1
0=a2.(10)2+§ @ =5 | 5
Nén ta c6 hé phwong trinh sau: 2= 5 :>(P2):y:—4—0x2+5

E:bz bzz

19
Ta c6 thé tich cua bé tong 1a: V = 52 ——x I ——x +2 =40m’.
0 361

S tién ma tinh Phu Yén can bo ra dé xdy cay cau la: 5.40 =200 tridu dong
Cau9. bé ky niém ngay 26-3. Chi doan 12A dy dinh dung mot 1éu trai co dang parabol, v6i kich
thuge: nén trai 1a mot hinh chit nhét ¢ chiéu rong la 3 mét, chiéu sau 1a 6 mét, dinh cua parabol cach

mit dat 1a 3 mét. Hay tinh thé tich phan khong gian phia bén trong trai dé 16p 12A ctr s6 lugng nguoi

tham du trai cho phu hop.
A. 30’ B. 36 m’ C. 40 m’ D. 41m’
Loi giai
Chon B

Gia st nén trai 13 hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 3 mét, BC = 6 mét, dinh cua parabol 13 I. Chon hé truc

toa dd Oxy sao cho: O 1 trung diém ctia canh AB, A, B va I, phuong trinh ctia parabol c6 dang
4

y:ax2+b,a¢0. Do I, A, B thudc nén ta co y:—§x2+3

Vay thé tich phan khong gian phia trong trai 1a

3

2
V=62 j (—gx2 +3)dx =36
0

Céu 10. Cho mot vat thé bang gd c6 dang hinh tru voi chidu cao va ban kinh day cung bang R . Cat khéi
gd d6 boi mot mat phang di qua duong kinh ciia mot mit day cia khdi gd va tao v6i mat phiang ddy cua

khoi g& mot goc 30° ta thu duge hai khdi gd c6 thé tich 1a ¥, va V,, voi ¥, <V,. Thé tich V, bang?

3 3 3 3
23R B.Vlz*/g”R. C.VI:\/gﬂR. D.Vlz\/gR.
9 27 18 27

AV =
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Loi giai

Chon A

Khi cat khdi g0 hinh try ta dugc mot hinh ném co thé tich V, nhu hinh v&.

Chon h¢ truc toa ¢ Oxy nhu hinh vé.

Nura duong tron duong kinh AB c6 phuong trinh 1a y =vR* -x* ,x€[-R; R].

Mot mit phing vudng goc voi truc Ox tai diém M c6 hoanh do x, cit hinh ném theo thiét dién la
AMNP vudng tai N va c6 PMN =30".

R? —x?

3

Tacéd NM =y =+R?—x> = NP = MN.tan30° =

1

R*—x*
AMNP < dign tich S (x) = NM.NP =

1
20 3

" 23R
9

T 1F R -x 1 1
Thé tich hinh ném 1a ¥, = | S(x)dx=— dx = R2x——x3]
: J (rhdx 2 L NE) PN ( 3
* Chu y: C6 thé ghi nhé cong thuc tinh thé tich hinh ném:
2

Vl=§R2h=§R3tana,trongdé R=%, o = PMN .

~R -R
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Cau 11. Cho m¢t mo6 hinh 3—D md phong mot duong ham nhu hinh v€ bén. Biét rang duong ham mo

hinh ¢6 chiéu dai 5 (cm); khi cat hinh nay bi mat phang vudng goc véi dy cta no, ta duogc thiét dién 1a

mot hinh parabol c6 d6 dai day gap doi chidu cao parabol. Chiéu cao cua mdi thiét dién parobol cho boi
A J 2 re \ 5 , ’ N 1A \ 7 5 \ A A 1

cong thuc y =3 —gx (cm) , VO1 X (cm) la khoang cach tinh tir 161 vao 16n hon cua duong ham mo hinh.

Tinh thé tich (theo don vicm’® ) khong gian bén trong dudng him mé hinh ( lam tron két qua dén hang

don vi)
A. 29. B. 27. C. 31. D. 33.
Loi giai
Chon A
}; Jl:\
h
[ ' @ T
X

Xét mot thiét dién parabol co chiéu cao 1a h va do dai day 2h va chon hé truc Oxy nhu hinh vé trén.

Parabol (P) c6 phuong trinh (P) cy=ax’ +h, (a < 0)

Co B(h;O)e(P) <0=ah’+h ©oa=-— (d0h>0)

>~

. o 1 4n 2
Dién tich § cua thiét dién: S = J.L—sz +h]dx :T, h :3—§x
—h

2
:>S(x):i 3—236
3 5
Suy ra thé tich khong gian bén trong ctia dudng him mo hinh:
: t4( 2 Y
=>V=|S(x)dx=|—|3——x| dx ~ 28,888
[5(x)ox=[3(3-24]

=V =29 (cm3)

Cau 12. Chuan bi cho dém hdi dién van ngh¢ chao don nam méi, ban Minh Hién da lam mot chiéc mii

“cach di€u” cho 6ng gia Noel c6 dang mot khoi tron xoay. Mét cat qua truc ctiia chiéc mii nhu hinh vé bén
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dudi. Biét raing 00’ =5 cm, O4=10 cm, OB =20 cm, dudng cong AB 1a mot phan cua parabol co

dinh 1a diém 4 . Thé tich cuia chiéc mii bang

2 2 2 22
A. 7307 (cm3) B. >007 (cm3) C. 0507 (cm3) D. >0z (cm3)
Loi giai
Chon B
Y
9 B(0;20)
y= é (x —10)*

(0] A(lO;O) x

5
o

Ta goi thé tich ctia chiéc miila V.

Thé tich ctia khdi tru c6 ban kinh day bang OA4 =10 c¢m va dudng cao OO0’ =5 cm 1a V.

Thé tich cua vat thé tron xoay khi quay hinh phang gi6i han boi dudng cong AB va hai truc toa do quanh
truc Oyla v,.

Taco V=V +V,

V,=5.10"7 =500z (cm’).

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

Do parabol c6 dinh 4 nén né cé phuong trinh dang (P): y = a(x—10)".

Vi (P) quadiém B(0;20) nén a :%.
Do d6, (P):yz%(x—lO)z. Tir do suy ra x=10—/5y (do x<10).

Suy ra ¥, :nzf)(lo—@)z dyzﬁ(3000—@):@ﬁ (om’).
0



Dai 56 12 - Chuong 4 - Nguyén ham. Tich phin — Bai tip theo chwong trinh méi 2025 Cinh Diéu

Do d6 V =V, +V, :10%72+5007r=¥7r (cm3).

Cau 13. Mot chi tiét may duogc thiét ké nhu hinh vé bén.

Cac tir gisc ABCD,CDPQ la cac hinh vuong canh 2,5cm. Tk giac ABEF 1a hinh ch@t nhat c6
BE =3,5cm . Mit bén POEF dugc mai nhan theo duong parabol (P) c6 dinh parabol nam trén canh

EF . Thé tich cua chi tiét may bang

A. ﬁcm3. B. >0 cm’. C. Ecm3. D. ﬁcm3.
24 3 8 24
Loi gidi
Chon D

Goi hinh chiéu cuia P,Q trén AF va BE 1a R vas.
Vit thé dugc chia thanh hinh Iap phuong ABCD.PORS ¢6 canh 2,5¢m , thé tich ¥, = %cnf va phin

con lai 6 thé tich ¥, Khi d6 thé tich vat thé ¥ =¥, +7, :12?5+V2.

bat hé truc Oxyz sao cho O trung véi F', Ox trung voi FA, Oy trung voi tia Fy song song voi AD .

Khi d6 Parabol (P)c6 phuong trinh dang y = ax”, di qua diém P(l;%) dodd a= % =y= éxz.

2
Cit vat thé boi mit phang vudng goc v6i Ox va di qua diém M (x;0;0),0<x <1 tadugc thiét dién 1a

hinh chit nhat MNHK c6 canh la MN = %xz va MK = % do d6 dién tich §(x)= gx2
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25

Ap dung cong thirc thé tich vat thé ta co V,= j = x’dx = 7

125 25 425
cm
12 24

Tado V=—=

CAiu 14. B6 doc mot qua dua hiu ta duoc thiét dién 13 hinh elip ¢6 truc 16n 28cm, truc nho 25cm . Biét
ctr 1000cm” dwa hiu s& lam duge cde sinh t6 gia 20000 dong. Hoi tir qua dwa hau trén c6 thé thu duoc
bao nhiéu tién tir viée ban nudc sinh t6? Biét rang bé day vo dua khong dang ké.
A. 183000 dong. B. 180000 dong. C. 185000 ddng. D. 190000 dong.
Loi giai
Chon A

Duong elip ¢o truc lon 28cm, truc nhé 25cm c6 phuong trinh

2 2 2
+—= 2=1c>y2=(2j 1_x_z <:>y=i25 -7
(25) 2 14 2 14

2

Do d6 thé tich qua dua la
2 2 14 2 \2 2 3 14

V= ﬂ_[ 1/1——2 dx=ﬁ(§j J- l—x—2 dx:ﬂ(éj Jx= al > =
14 2) 4 14 2 3.147)

8750,
=3 cm’.

Do d6 tién ban nudc thu duoc 1a w ~ 183259 dong.

CAau 15. Mot cde rugu co hinh dang tron xoay va kich thudc nhu hinh vé, thiét dién doc cua coc (bé doc
cbc thanh 2 phan bang nhau) 1a mot dudong Parabol. Tinh thé tich tdi da ma cbe c6 thé chira duoc (Iam

tron 2 chir s6 thap phan)

Scm
G
" Parabol
| -
-
10¢cm
)
A. V =320cm’. B. V' =1005,31cm’. C. V~251,33cm’. D. V ~502,65cm’.
Loi giai

Chon C
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1 J!!

\ /

Nl
it i
i {1
A /
| f
: \ / :
: i T / :
L I /o
N T
I Y + / I
I A
| \"\ rf |
N
ﬁ A 17 - } f >

. . 5, , 8
Parabol c6 phuong trinh y = gx Sx' = gy

Thé tich t6i da cdc:
10 8
V= ﬂj(—y}dy ~251,33.
o\
Cau 16. C6 mot cde nudc thily tinh hinh try, ban kinh trong long day cbe 1a 6¢m , chiéu cao 10ng cdc 1a
10cm dang dung mot lugng nude. Tinh thé tich lugng nudc trong cbe, biét khi nghiéng cdc nude vira lac

khi nude cham miéng cdc thi ddy muc nudce tring voi dudng kinh day.

Ty
.

A. 240cm’. B. 2407 cm’. C. 120cm’. D. 120z7cm’.
Loi giai
Chon A
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Cich 1. X¢ét thiét dién cat coe thuy tinh vudng goc véi duong kinh tai vi tri bat ky co:

S(x)=%\/R2 AR - tana = S(x)=%(R2 —xz)tana.

R
Thé tich hinh cai ném la: V :%tanaJ‘ (R2 —xz) dx =§R3 tan o .
—R

Theé tich khoi nude tao thanh khi nguyén coc c6 hinh dang cainémnén V,, = §R3 tanc .

=7V, “2R0 g40em’
3 R

n

Cach 2. Dyng h¢ tryuc toa d§ Oxyz

10cm

12c¢m

Goi S(x) 1a dién tich thiét dién do mt phang c6 phuong vudng goc véi truc Ox véi khéi nude, mit
phang nay cat truc Ox tai diém c6 hoanh 6 A>x>0.

Goi fOT]za,]ﬁ]TVz,B,Osz

tanozzizizE :>EF:6—x :>HF:6—6—X.
OoJ 10 OE 10 10
(6%
cosﬂ=ﬂ=i=l—i; S = arccos l—l]
HN 6 10 10

S(x) - S(hinhquat) =Sy = %HNZ-z,B —%HM.HN.Sin 28

2
= S(x)=6 arccos(l—ij—l.6.6.2(l—lj 1—(1—1]
10 2 10 10

10 10 2
=V =[5(x)dc= 36arccos(1—iJ—36(1—ij 1—(1—ij dx =240,
) ) 10 10 10

Céu 17. Cho vat thé day 13 hinh tron c6 ban kinh bang 1 (tham khao hinh v&). Khi cat vat thé bang mat
phiang vudng goc véi truc Ox tai diém co hoanh do x (-1<x<1) thi dugc thiét dién 1a mot tam giac

déu. Thé tich ¥ cua vat thé do 1a
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AV =413. B.V=3J3. c.v=22 D.V=r.

I

Do vit thé co day la dudng tron va khi cit boi mét phang vudng goc véi truc Ox duge thiét dién 13 tam

giac déu do d6 vat thé d6i xtg qua mit phang vudng goc véi truc Oy tai diém O.

Canh cia tam giac déu thiét dién 1a: ¢ =2v1-x> .

2
Dién tich tam giac thiét dién 1a: § = a f = (1 - x )«/5 .

Thé tich khdi can tim 1a:

V=2j5dx=2jﬁ(1_x2):2@(x_%3]1 43

3

0
Céu 18. San van dong Sport Hub (Singapore) 13 sin c6 mai vom ky vi nhét thé gisi. Pay 1a noi dién ra
18 khai mac Dai hoi thé thao bong Nam A dugce t6 chuc tai Singapore nam 2015. Nén san 1a mot elip
(E) co truc 16n dai 150m, truc bé dai 90m (hinh v&). Néu cét san van dong theo mot mit phang vudng
goc véi truc 16n cla (E)va cit elip & M,N (hinh v&) thi ta dugc thiét dién ludn 1a mot phan cua hinh
tron c6 tAm I (phan t6 ddm trong hinh 4) véi MN 1a mét day cung va goc MIN =90°, Dé lap may diéu

hoa khong khi thi cac k¥ su can tinh thé tich phan khong gian bén dudi méi che va bén trén mit san, coi

nhu mit san 13 mot mat phang va thé tich vat lidu 1a mai khong dang ké. Hoi thé tich x4p xi bao nhiéu?
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M N M
N
A. 57793m’ . B. 115586m’. C. 32162m’. D. 101793m’.
Loi giai
Chon B
— A
X
>
Chon hé truc nhu hinh vé

Ta can tim dién tich cia S (o) thiét dién.

Goi d(O,MN) =X
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2 2

Xy
E):—+2_=1.
(£) 75%  45°
Licdd MN =2y =2 45° 1—— 1——2
\/ \/ 75
2 2
R MN 90 :>R2 90 9% (| xz
NN 2 75

2
S(x)=%7zR2—%R2 =G;:—%JR2 =(r 2)20225 (1—%)

Thé tich khoang khong can tim 1a

2
V= j 2025 | 1-= |~ 115586m".
752

=75

Cau 19. Goi (H ) la phén giao cua hai khéi % hinh tru c6 béan kinh a, hai truc hinh try vuéng goéc voi

nhau nhu hinh vé& sau. Tinh thé tich cua khdi (H).

3 3 3 3
a 3a 2a ra
AV =75 B- V== CVm==5 D- Vi =7,
Loi giai
Chon C
’ s 2
y I’ ﬁ‘\
» ~

¢ Dat hé toa d0 Oxyz nhu hinh vé, xét mat cit song song v4i mp (Oyz) cit truc Ox tai x: thiét dién mat

cat ludn 1a hinh vuéng ¢6 canh va’ —x* (0<x<a).

e Do d6 thiét dién mat cit co dién tich: S(x) =a’-x".

(az—xz)dx:(azx—%sj

e Viy V(H) :jS(x)dx =
0

O ey

0
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Céu 20. Mot bac thg xdy bom nude vao bé chia nude. Goi h(t) 13 thé tich nu6c bom duoc sau ¢ giay.

Cho 4'(¢)=6at” +2bt va ban dau bé khong cé nude. Sau 3 gidy thi thé tich nude trong bé 1a 90m’, sau

6 giy thi thé tich nuéc trong bé 1a 504m° . Tinh thé tich nudc trong bé sau khi bom duoc 9 gidy.
A. 1458m’ . B. 600m’ . C. 2200m’° . D. 4200m°.
Loi giai
Chon A

3

(6ar* +2bt)dt =90 < (2ar’ +bt2)0 =90 < 54a+95=90 (1)

O Sy

=504 < 432a+36b =504 (2)

6
0

S e

(6a12 + 2bt)dt =504 < (2af’ + btz)

2
Tu (1), 2) = 3. Sau khi bom 9 giay thi thé tich nudc trong bé 1a:

b=6
9

:1458(m3).

0

V= I(4t2 +12t)de = Gf +6t2j

Cau 21. Nguoi ta thay nudc méi cho mot bé boi ¢ dang hinh hdp chir nhat ¢6 d6 sau la 280 cm. Gia su

h(t) 1a chiéu cao (tinh bang cm) ctia myc nude bom dugc tai thoi diém ¢ gidy, biét rang toc do ting ciia

A r s A a \ 1 \ 1 A A . A r r 5 . A \
chiéu cao myc nudc tai gidy tha ¢ 1a A'(r) = 300 Jt va luc dau ho boi khong c6 nude. Hoi sau bao 14u thi

bom duoc sd nudc bang %d(} sau cta ho boi (1am tron dén gidy)?
A. 2 gio 36 gidy. B. 2 gio 48 giay. C. 2 gio 38 giay. D. 2 gio 46 giay.
Loi giai
Chon C

Goi x la thoi diém bom dugc s6 nudc bang 2 do sau cua beé (x tinh bang giay ).

Ta co:

:%ﬂ =105000

0

= x3/x =140000

— 3" 2140000

= x = /140000’

= x~7237,6242 giay
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= 2 gio 38 giay.
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