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CHUYEN PE 5
THE TiCH KHOI PA DIEN

§1. KHAI NIEM VE KHOI PA DIEN

I. Khai niém vé hinh da dién

+ Hinh da dién(goi tat 1a da dién) 1a hinh dugc tao bdi mot s6 hitu han cic da gidc thdéa man hai tinh chét:
a) Hai da giac phan biét chi co thé hodc khong cé diém chung, hoac ¢6 mot dinh chung, hoac ¢c6 mot canh
chung.

b) Mdi canh cua da gi4c nao ciing 1a canh chung cua ding hai da giac.

* Mbi da gidc nhu thé goi la mot mat cua hinh da dién. Cac dinh, canh cua cac da giac ﬁy theo thur tu
duogc goi la cac dinh, canh cua hinh da dién.

+ MOi hinh da dién chia khong gian thanh hai phan: Phan bén trong va phan bén ngoai

IL. Khai niém vé khéi da dién

* Khbi da dién 1a phﬁn khong gian dugc gidi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién d6

* Nhirng diém khong thudc khdi da dién duoc goi 1a diém ngoai ctia khoi da dién. Tap hop cic diém
ngoai duoc goi 1a mién ngoai cta khéi da dién.

* Nhirng diém thudc khdi da dién nhung khong thudc hinh da dién twong (mg v6i khdi da dién dy duoc
goi 1a diém trong ctia khdi da dién. Tap hop cac diém trong dwoc goi 1a mién trong cua khi da dién.

+ Mbi khdi da dién dugc hoan toan xéc dinh theo hinh da dién tuong rng voi nd va dao lai.

I11. Phan chia va lip ghép céc khoi da dién

+ Néu mot khdi da di¢n (H )1a hop ciia hai khéi da dién (H, ), (H,)sao cho (H,)va(H, )khong c6 diém

trong nao chung thi ta néi c6 thé chia duoc khéi da di¢n (H ) thanh hai khéi da dién (H, )va(H, ), hay c6
thé 1ap ghép duoc hai khbi (H , ) Ve‘l(H2 ) v6i nhau dé duoc khdi da dién (H ) .

§2. KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN PEU
I. Khéi da dién 16i
Khdéi da dién (H) duoc goi 1a khéi da dién 16i néu doan thing ndi hai diém bat ki cta (H) ludn thudc (H).
khi d6 da dién xac dinh (H) dugc goi 1a da dién 16i.
II. Khéi da dién déu
1. Dinh nghia
Khdi da dién déu 1a khdi da dién 10i 6 tinh chit sau day:
a. Mbi mit ctia n6 1a mot da giac déu p canh.
b. Méi dinh ctia né 1a dinh chung ctia diing g mit.
Khdi da dién déu nhu vay duoc goi la khéi da dién déu loai { p:q} .

Luu y:
Khdi da dién loai { p:4} c6 D dinh, C canh, M mit thi p.M = g.D =2C hoc theo Euler: D+M =2+C
Khoi da dién déu S6 dinh S0 canh S6 mat Ki hiéu Thé tich
Tt dién déu 4 6 4 {33} V=(2/12)d
Khéi lap phuong 8 12 6 {4,3} V=a
Khéi bat dién déu 6 12 8 (3,4} V=(2/3)d
Khéi thap nhi dién (12) déu 20 30 12 {5,3} V=(15+75)d’ /4
Kh&i nhi thap dién (20) déu 12 30 20 (3,5} v =(15+5V5)a’ /12

§3. KHAI NIEM VE THE TICH CUA KHOI PA DIEN

1. Thé tich ciia khoi hdp chir nhat: V = abc, véi a, b, ¢ 12 ba kich thudc cua khdi hop chir nhat.
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2. Thé tich ciia khoi chép: V = %S M, V6i Sysy 12 dién tich ddy, 7 1a chiéu cao cua khéi chép

day

3. Thé tich ciia khoi ling tru: V =S

iy V01 Sagy 12 dién tich day, A 1a chiéu cao ctia khdi ling tru

4. Thé tich ctia khéi ciu: V :§HR3

5. Mt s6 phwong phap tinh thé tich khéi da dién
a) Tinh thé tich bing cong thirc

e Tinh cac yéu td can thiét: d6 dai canh, dién tich day, chiéu cao, ...

« Sir dung cong thirc dé tinh thé tich.
b) Tinh thé tich bang cach chia nhé
Ta chia khéi da dién thanh nhiéu khdi da dién nhé ma c6 thé dé dang tinh duogc thé tich cua ching. Saudo,
cong céc két qua ta duoc thé tich ciia khdi da dién can tinh.
¢) Tinh thé tich bang cach bo sung
Ta c6 thé ghép thém vao khdi da dién mot khdi da dién khéc sao cho khi da dién thém vao va khdi da
dién méi tao thanh c6 thé dé tinh duogc thé tich.
d) Tinh thé tich bang cong thirc ti s6 thé tich
Ta c6 thé van dung tinh chat sau:
Cho ba tia Ox, Oy, Oz khéng dong phang. V&i bat ki cdc diém A, A’ trén Ox; B, B' trén Oy; C, C' trén Oz,
ta déu c6:

Voase _ OA OB OC

Voape OA' OB' OC'
6. Dién tich
* Dién tich xung quanh mat nén: qu =7l + Dién tich hinh tron ban kinh r: S = 77>
* Dién tich xung quanh mat tru: qu =27l « Dién tich mit cau: S .= 471

« Dién tich xung quanh cta hinh ldng tru (hinh ch6p) bang tong dién tich cic mit bén
« Dién tich toan phan cuia hinh ling try (hinh ch6p) bang tong dién tich xung quanh véi dién tich cac day.

PHU LUC
I. QUAN HE SONG SONG

1. Hai dwong thing song song ) . i i
a) Pinh nghia: Hai duong thang dugc goi 1a song song néu ching dong phang va khong cé diém chung.

= allb o 1BPH@
anb=01

b) Tinh chit

Dinh li. (vé giao tuyén ba mit phing)

Néu ba mit phiang phan biét d6i mot cit nhau theo ba giao tuyén phin biét thi ba giao tuyén ay hodc dong
quy hodc d6i mdt song song vdi nhau.

(@) =B =)

(a)n(P)=a N a,b,c dong qui
(a)n(y)=>b allbllc
Bn=c

Hé qua: Néu hai mit phing phén biét 1an luot chira hai dudng thang song song thi giao tuyén cua chiing
(n€u cd) ciing song song voi hai dudong thang d6 hodc trung véi mdt trong hai duong thang do.

@) =P

(@)n (B)=d (néu co’):[d//a//b
aO(a),b0(P) d=a(d=b)
allb
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Dinh li. Hai duong thang phan biét ciing song song véi dudng thing thir ba thi song song v&i nhau.
b
“ = —allb
allc,bl/c
2. Pwong thing song song v0i mat phing i ) i
a) Pinh nghia: Mot duong thang va mot mat phang goi la song song vdi nhau néu ching khong c¢6 diem
chung. = d//(a) = dn(a)=0
b) Cac tinh f:hz”it 7 i 7 7 ‘
Dinh Ii 1. Néu duong thang d khong ndm trong mdt phang (a) va d song song v6i duong thing d’ nam
d 4 (a)
trong (a) thidsongsong voi (@). = d//d' =d/la)
d'0O(a)
Pinh 1i 2. Cho duong thiang d song song véi mat phang (a) . Néu miat phiang (8) chira d va cit (a) theo
dll(a)
giao tuyén d’ thi d’ song song véi d: = (B)0d =d/ld’
Bn@)=d'
Hé qua 1. Néu mot duong thang song song voi mot mit phang thi né song song véi mot duong thang nio
d6 trong mit phang.

Hé qua 2. Néu hai mit phang phan biét cling song song voi mot dudng thing thi giao tuyén ciia ching
(néu ¢6) ciing song song véi dudng thang do.

(a)/1d
= (B//d =d/ld'
(@)n(B=d
Dinh 1i 3. Cho hai duong thang chéo nhau. C6 duy nhat mot mit phang chira dudng thing niy va song
song voi duong thang kia.
3. Hai mat phing song song
a) Pinh nghia: Hai mat phiang goi 12 song song néu ching khong c¢6 diém chung.

= @/ P) = (@)n(B)= 4
b) Cac tl’nh chat i q ) q
Dinh li. Néu mat phang (@) chtra hai duong thang cat nhau a, b va a, b cing song véi mat phang (£) thi
al(a),bU(a)
(a) song song vaoi (f). = anb=M = (a)/ I(B)
al (B),b!(B)

Hé qua. Hai mat phang phan biét cling song song v4i mat phang thir ba thi song song v&i nhau.

(@) =(B)
= (@) Iy (=@ I(B)
(B)11(y)
Dinh li. Cho hai mit phang song. Néu mot mit phing cat mit phing nay thi ciing cit mit phang kia va hai
(@) 1(B)
giao tuyén song song v4i nhau. = (n@=ay=allb
V)N (B)=b

4. Chirng minh quan h¢ song song

a) Chirng minh hai dwdng thing song song

C6 thé st dung 1 trong céc céch sau:

> Chung minh 2 duong thang d6 dong phang, roi 4p dung phuong phap chimg minh song song trong
hinh hoc phang (nhu tinh chat dudng trung binh, dinh Ii Talét dao, ...)

> Ching minh 2 duong thang d6 ciing song song véi duong thang thir ba.
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> Ap dung céc dinh 1i v& giao tuyén song song.

b) Chirng minh dwong thing song song véi mit phing

Dé chiing minh 4 || (@), ta ching minh d khéng nam trong (&) va song song v&i mot duong thang d’ nao
d6 nam trong (@) .

¢) Chirng minh hai mat phiing song song i ) . i

Chung minh mat phang nay chtra hai duong thang cat nhau lan lugt song song véi hai duong thang trong
mit phang kia.

II. QUAN HE VUONG GOC
1. Hai dwong thing vudng goc
a) Pinh nghia: Hai duong thang duoc goi 1 vudng goéc néu goc giita ching bang 90°
w alb e (a,b) =90’
b) Tinh chat
» Giast u laVTCPctaa, v 1aVTCPcuab. Khidé allb = i.v =0.
b/
> { “=a0b
alc
2. Puong thing va mit phing vudng géc
a) Pinh nghia: Puong thing d dugc goi 12 vudng goéc v6i mit phang () néu d vudng géc voi moi duong
thing a nam trong mit phiang (a). » d0(@) = d Oa,0a0(a)

b) Tinh chat
> Piéu kién dé duong thang vudng géc mat phang: Néu mot duong thang vudng goc voi hai duong
thing cét nhau ciing thugc mot mit phang thi né vudéng géc voi mat phang ay.

a,bld(@),an b_O:d O(@a)
dOa,dOb
allb (@)= (P)

0
{(a) Da:(a) b = {(a) Ja(B) Da =@/ /(P
{“ib — allb = {“”(a):bma
all(a),bU(q) b(a)
@B _ 0 w JAH@ = all(a)
al(a) aOb,(a)0b

> Mat phéng trung truc ctia mot doan thing 1a mit phing vudng géc voi doan thang tai
trung diém cua nod. i 7 . .

Mat phang trung tryc cua doan thing la tap hop cdc di€m cach déu hai dau miit cua doan
thang do.

» Dinh 1i ba duong vudng géc

Cho a 1 (P),b O (P), a' 1a hinh chiéu cua a trén (P). Khidé b Ja = b Oa’

3. Hai mit phing vudng géc

a) Pinh nghia: Hai mit phing goi 1a vudéng géc voi nhau néu géc hai mit phang d6 1a goc
vudng. = (a)d(p) = ((a),(ﬁ)) =90°

b) Tinh chat 7 q q
» Diéu ki¢n dé hai mat phang vudng géc vdi nhau la mat phang nay chira mot duong thang vudng goéc

e (@)Ua
kia. ad
voi mit kia = {aD(ﬁ)j(a) 4]
¥mmwumnwﬁc e 0B (@ 0B
al(a),alc o JAl(a) =al(a)
alA,a O(B)
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(@)n(B)=d
o YUy =d0y)
(@) 0w

III. GOC - KHOANG CACH
1. Géc . i
a) Goc giira hai duwong thing: Goc gilra hai duong thang a va b trong khong gian 1a géc
gitra hai duong thang a’ va b’ cung di qua mdt diém va lan lugt song song voi a va b.
a'lla — — -
= (a;b)=(a";b"). Luu y: 0° < (a;b)<90°
{ b 1b (a’;b") y (a;b)
b) Géc giira dwong thang véi mit phing:

> Néu d O(a) thi (d,(a)) =90°.

> Néu d 7(P) thi (d,@)) =(d.d") véi d’12 hinh chiéu cia d tén (av).
Luu §: 0° < (d.(a) <90
¢) Géc giira hai mit phing: Géc giita hai mit phang 12 goc giira hai duong thang 1an luot

al(a) (s
{ e (@).(®)=(a.b)

Hoic 1a géc gitra 2 dudng thing némqtrongIZ mit phing cling vudng gbc véi giao tuyén tai 1 diém
Cach xac dinh goc giira hai mit phang cit nhau ) i
» Khi hai mat phang () va (f)cat nhau theo mét giao tuyen 1a A, dé tinh goc giira chuing, ta chi
viéc xét mot mat phéng () vudng géc voil, lan luot cit (a) va ( B) theo cac giao tuyén a, b.
Lic d6 géc ((a),(B)) = (a, b)

vudng géc voi hai mat phang.

(@)n(B)=A
. . (A
Nghfa Ia: (B))=(a,b
ghiale: = (@).(8)=(a.b)
Wn(P=b
> Giasit(P)n (Q)=c. Tal0c,dung : Zgigzzgz}:((m):(@)

Luuy: 0 <((@).(8)<90°
d) Dién tich hinh chiéu ciia mdt da gidc
Goi S 1a dién tich ctia da giac H trong (), S' 14 dién tich ctia hinh chiéu H' cia H

trén (B), ¢ = ((a),(,&’)). Khi dé: S'=S.cos¢
2. Khoang cach
a) Khoang cich tir mét diém dén dwong thiang (mdt phing) bang d6 dai doan vudng géc vé tir diém d6
dén duong thang (mit phing).
b) Khoang céch giita dwong thing va mit phing song song bang khoang cach tir mot diém bat ki trén
duong thang dén mit phing.
¢) Khoing cach giira hai mit phing song song biang khoang cach tir mt diém bat ki trén mat phang
nay dén mat phang kia.
d) Khoang cach giira hai duwong thing chéo nhau bang:
> Do dai doan vudng géc chung cia hai duong thing do.
> Khoang cich giita mot trong hai dudng thang voi mat phang chira dudng thiang kia va song song
v6i dudng thang tha nhat.
> Khoang c4ch gitta hai mit phang, ma mdi mat phang chira duong thing niy va song song voi
dudng thang kia.
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IV.MOT SO CONG THUC TRONG HINH HQC PHANG

1. H¢ thirc lwgng trong tam giac:
a) Cho AABC vudng tai A, c6 duong cao AH.

w AB’+AC? = BC? - 1 _ 1 + 1
w» AB*=BC.BH AH?> AB® AC?
w AC?>=BC.CH w» AB=BC.sinC =BC.cosB

= AB=AC.tanC =AC.cotB
b) Cho AABC ¢6 d0 dai ba canh la: a, b, ¢; d9 dai cdc trung tuyén 1a m,, my, m.; ban kinh dudng tron
ngoai tiép R; ban kinh dudng tron ndi tiép r; nira chu vi p.

e Dinh Ii ham sb cosin:
a’ =b*+c* —=2bccosA; b* =c* +a’ —2cacosB: ¢’ =a* +b* —2accosC
. PRI A . a b C
* DPinh Ii ham s6 sin: - =— =— =2R
sinA sinB sinC
* Cong thuc d¢ dai trung tuyén:

m? = b +c? a__mz_c2+a2 _b__mz_a2+b2 _c
2 47" 2 4° ¢ 2 4
2. Cac cong thirc tinh dién tich:
.. 1 1 1 1, . 1 . 1 :
a) Tam giac: = S=—ah =—b.h =—c.h = S =—bcsinA=—ca.sinB=—absinC
2“2 2 ¢ 2 2 2
= S :a_bc = S=pr
4R
1 1
= §= —allp-b){p-c = AABC vudng tai A: S =—.AB.AC =—.BC.AH
Vp(p=a)(p=5)(p=c) guid: §=- :
2
» AABC déu, canh a: § = a ;/3 , duong cao AH = a\z/g
b) Hinh vuéng: S=d (a: canh hinh vuong)
¢) Hinh chit nhat: S =ab (a, b: hai kich thuoc)
d) Hinh binh hanh: § =ddy xcao = AB.AD.sinBAD
e) Hinh thoi: S = AB.AD.sinBAD = %AC.BD
f) Hinh thang: S= %(a + b).h (a, b: hai ddy, h: chiéu cao)

1
g) Tw giac c6 hai dwong chéo vuodng géc: S = EAC .BD

Chuyén dé 5. Khdi da dién 6 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899




GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG
BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Tinh thé tich V cta khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét AC' = av/3.

3W6
—a .
4

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va B; biét AB=BC =a,
AD =2a, hai mit phang (SAB) va (SAC) cung vudng goéc véi day, goc gitta SC va (ABCD) bang

AV = B. V:écﬁ. C.vV=d. D. V =3J34".

60° . Tinh thé tich khdi V ctia chép S.ABCD (tham khao hinh bén).

s N 23

A V=—a. B.V=——a
2

3
C. V:£a3. D. V:£a3.
N 3 6

a ~c

Cau 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a, mit bén SAB 14 tam gidc déu va nam trong
mit phang vudng géc véi mit phang day. Thé tich V ctia khodi chép S.ABCD theo a 1a.

V3 V3 V3

A V=24, B.V=-"d'. C.v==—"-d. D.V=-t-d
4 2 3
Cau 4: Thé tich V cta khoi t& dién déu canh a la.
A.V=4a . B. V=£a3. C. V=£a3. D.V=—a.
12 6 12 .
Cau 5: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong cén tai A, mat bén SBC la tam gidc d€u canh

a va miit phing (SBC)vuéng géc véi mit phang ddy. Tinh thé tich V khdi chép S.ABC.

$ 33
. —a .

A. V= B. V=
2 4

C V=£a3 D V=ﬁa3.
24 8

Cau 6: Mit phang (AB'C’) chia khdi ling tru ABC.A'B'C’ thanh céc khi da dién nao ?(tham khao hinh
bén) )
ar _c A. Hai khoi chép tam giéc.

B. Mot khdi chép tam gidc va mot khéi chép ngii gidc.
C. Mot khéi chép tam gide va mot khdi chép tir gidc.

D. Hai khéi chép tr giac.

B

Cau 7: Hinh chop tir dién déu c6 bao nhiéu mat phang dbi xtng ? q
A. 6 mat phing. B. 3 mat phang. C. 4 mdt phang. D. 5 mit phéng.
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Cau 8: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuodng tai B, AC =2a, ACB =30°. Hinh chiéu

vudng géc H cua dinh § trén mat ddy 1a trung diém ctia AC va SH =a~/2 . Tinh khoéng cich A tir diém C
dén mat phang (SAB).
2a\/ﬁ‘ B.hzza\/g. C.hzza\/g. D.h=za\/g.
11 11 11 11
Cau 9: Cho hinh chép ti gidc déu c6 céc canh ddy bang a va cic mat bén déu tao voi mit phang ddy mot
gbc 60°. Tinh thé tich V ciia khoi chép di cho.
V3 B

A. h=

A.Vzﬁcﬁ. B.V:£a3. C.Vv=-"-a D. V=

8 6 4 24

Cau 10: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB=a, BC = ax/§ , SA vudng

géc véi mat phang ddy. Biét goc gita SC va (ABC) bing 60°. Tinh thé tich khéi V ctia chép
S.ABC (tham khao hinh bén).

S 3
Av=L B. V:&cf.
3
a3
C.V=a3. D.Vz?.

60°

a a/3
B
Cau 11: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, ABC =30" , SBC 1a tam gidc déu
canh a va mit bén SBC vudng géc voi ddy. Tinh khoang cach A tir diém C dén mit phang (SAB) (tham
khao hinh bén).
3 av'39 a39

A. h= . B. h= .
3 13

a\/E 2a\/§

“\, C.h= . D. h= .

H

a

c
Cau 12: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng gdc voi day, SC tao ddy mdt goc
bang 45°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S, ABCD.

3 \/53 \/Ex

i A.V=—a. B.V=—a'.
3 6
C. V=¥a3. D. V=§a3.
,"f‘jj\\ D
,// ‘\‘\\\\\\4\5\0
B e

Cau 13: Hinh chép tir gidc déu c6 bao nhiéu mat phang déi xtmg ?

A. Bon. B. Ba. C. Hai. D. Mot.
Cau 14: Mot hinh chép tam gidc déu c6 canh bén bang b va canh bén tao vi mat phang day mot géc a .
Tinh th¢ tich V cta hinh chép da cho.
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A. V=%b3 cosasin’ a. B. V=%b3 cos’ asind.

V3 V3

C.Vv =Tb3 cos’ asina. D.V :Tb3 cosasin’ a.

Cau 15: Cho hinh ling try déu ABC.A'B'C'c6 AB =a va dudng thang A'Btao véi ddy mot goc bang
60°. Goi M va N lan luot 1a trung diém ciia cic canh AC va B'C'. Tinh thé tich V khdi ling tru
ABC.A'B'C' (tham khéo hinh bén).

A’ C 3
A Ay =L B.V:£a3.
A 2 4
3
c.v=14. p.v=3%
A \ M C
60 \K
B

Cau 16: Cho hinh chép S.ABC c¢6 didy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA vudng géc voi miat phang day;
géc gitta (SBC) va (ABC) bing 30°. Tinh thé tich V' cita khéi chdp S.ABC (tham khao hinh bén).

S 13 3

A V=——a. B.V=""{¢".
15 24

C. V=£a3. D. V=ﬁa3.
2 24

Cau 17: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B, AB =a. SA vudng gbc vdi mit
phing (ABC), gbc gitra hai mdt phang (SBC) va (ABC) bang 30°. Goi M la trung diém cta canh SC.
Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABM (tham khao hinh bén).

; E

A V==ouir B.V=—a.
18 12

C. V=£a3. D. V—ﬁcf.
36 4

Cau 18: Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén (SBC )lél tam giac déu canh a, canh bén SA vudng géc voi
mit phing ddy va BAC =120° . tinh d¢ dai ciia doan thing AB.

A. AB=a\3. B. AB=%3 C. AB=Z, D. AB=3.
2 2 3
Cau 19: Hinh 1ap phuong c6 bao nhi€u mat phang ddi xtng ? 7 7
A. 9 mit phang. B. 3 mdt phang. C. 7 mat phang. D. 6 mat phang.

Cau 20: Khéi hai muoi mat déu thude loai nio dudi day?

A. Loai {4;5}. B. Loai {3;4}. C. Loai {4;3}. D. Loai {3;5}.
Cau 21: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai A, mit bén SBC 1a tam giic déu
canh a va mit phing (SBC ) vudng géc véi mat phang ddy. Tinh khoang cach A tir diém C dén mat phang
(SAB).
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i o3 w7 el

. . C.h= .
3 7 21 21

Cau 22: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SD = 370 . Hinh chiéu vudng géc ciia S trén

mit phing (ABCD) la trung diém cita canh AB. Tinh thé tich V khéi chop S.ABCD.

613 \/5 613 613

AV =", B.V="""{". C.V=—. D.V=—.
3 3

CAu 23: Mot hinh bat dién déu c6 bao nhiéu canh ?
A. 16. B. 12. C. 8. D. 10.

Cau 24: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng canh a, SA vuéng géc véi ddy, SC tao ddy mdt goc
bang 45°. Tinh khoang cach & tir diém D dén mit phang (SBC )

\/_ . _a\/g. \/_ Cl\/_

D. h=46
3

Cau 25: H1nh hop chir nhat c6 ba leh thudc d6i mot khac nhau 6 bao nhiéu mit phang ddi xtimg ?
A. 9 mit phang. B. 6 mit phang. C. 4 miat phang. D. 3 mit phang.

Cau 26: Khi chiéu cao cua mot hinh chop déu ting 1én n 1an nhung mdi canh day giam di n lan thi thé
tich V ctia n6 nhu thé nao?
A. Giam di n lan. B. Tang 1én n lan. C. Tang 1én (n—1) 1an. D. Khong thay doi.
Cau 27: Mot hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang a va canh bén tao voi mat phang diy bang mot
géc a . Thé tich V cua khoi chép 1a.
3 3 3 3
atana" B.V=a cota'. C.V=a cota‘ D.V:atana
24 8 12 12
Cau 28: Cho khdi chép S.ABCc6 day ABC 1a tam gidc vudng cin tai A, AB = a\/i, SA=S8B=SC. Géc
gifta SA va mit phang (ABC) bing 60°. Tinh thé tich V ciia khdi tir dién S.ABC (tham khao hinh bén).

A. V=

A V=2 B.V=-"2g4
4 3
C. V—¥a3. D. Vzgcﬁ.

Cau 29: Mot khdi chép tam gidc c6 céc canh ddy bang 6, 8, 10. Mot canh bén c¢6 do dai bang 4 va tao véi
day mot goc 60°. Tinh thé tich V cua khdi chép di cho.

A V=83, B. V=163. C.V:#. D.VZ@.
Cau 30: Khoi tim mat déu thudc loai nao dudi day ?

A. Loai {5;3}. B. Loai {3;3}. C. Loai {3;4}. D. Loai {4;3}.
Cau 31: Néu mot hinh chép déu c6 chiéu cao va canh day ciing ting 1én 7 1an thi thé tich V cua né ting
lén bao nhiéu ?

A. 2n° lan. B. 2n* lan. C. n* lan. D. »® lan.
Cau 32: Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C'c6 do dai canh bén bang 2a, diy ABC 1a tam gidc vudng tai
A, AB =a,AC = a+/3 va hinh chiéu vudng géc ciia dinh A' trén mat phang (ABC ) 1a trung diém ctia canh
BC. Tinh thé tich V ctia khdi chép A".ABC.
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AV=ig B.v=1a c.v=Llg. p.v=1a.
2 3 4 6
Cau 33: Cho khoi chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a. SA vudng goéc voi day va SC tao voi
mit phang (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich V cia khéi chép dd cho( tham khéo hinh bén).
5

V24

A. V=24, B.V = 3
3 3

c.y =Y p.y=2%
3 3

Cau 34: Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vudng tai B, BA=3a, BC =4a; mit phang
(SBC) vudng géc voi mit phang (ABC). Biét SB=2a+/3 va SBC =30". Tinh khoang céch A tir diém B
dén mat phang (SAC ) .
7 2aN7
A n=3alT, b =305 cp=2aV7, D p= 8T
7 14 7 7

Cau 35: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 ddy 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cua A’
trén mit phang (ABC ) la trung diém cua canh AB, géc gitta duong thang A’C va mit day bang 60°.

Tinh khoang cch 4 tir diém B dén mit phing (ACC'A’ ) (tham khao hinh bén).

A. h B. h=
N 13 39
\\ C e a\/B . D.h= 3a\/§_
& ) 13 13
,”" \'\ a 697/»

A 4I o C

Cau 36: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD hinh vudng canh a, mit phing (SAB) vudng géc voi mét

phang day, SA =SB, goc giita duong thang SC va mat phang ddy bang 45°. Tinh thé tich V cia khoi
chop S.ABCD (tham khao hinh bén).

AN A V=2 B.V=""a
N 5 5
N \ J5 \/_
AN 5 5
."‘ i dph o2 p C. V =— 3 D V —_a3
[ LEN /"
[N / 6 5
| kY /
J,-‘ s e\ //
le AV
B C

Cau 37: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh 3, SA vudng goc vi mat ddy va SA =5.
Tinh thé tich V cua khoi ch6ép S.ABCD.

A. V=45, B. V =5. C.V=15. D.V=§.
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Cau 38: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 day la tam gidc déu canha. Hinh chiéu vudng géc ciua A’
trén mit phang (ABC ) 1a trung diém cua canh AB, géc gitta duong thaing A’C va mit day bang 60°.
Tinh chiéu cao 4 cta khéi tru da cho.

A p=3 B. h=32 C. h=a3. D. h=9
3 4 2
Cau 39: Phép ddi xtmg qua mit phang (P) bién duong thang d thanh chinh n6 khi va chi khi.
A. d nam trén (P). B. 4 O(P).
C. d song song voi (P). D. d nim trén (P) hoic d O (P).

Cau 40: Mot hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang a3 va canh bén tao v4i mit phang day bang
mot géc 60°. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

A.v=3—“3. B.v=3—“3. C.V=3—“3. D.V=E.

2 4 8 12

Cau 41: S6 dinh ctia mot hinh bét dién déu 1a.

A. 12, B. 6. C. 10. D. 8.
Cau 42: Cho hinh liang try d&u ABC.A'B'C'c6 AB =a va duong thang A'Btao voi ddy mot géc bang
60°. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua cdc canh AC va B'C'. Tinh d6 dai doan thing MN (tham
khao hinh bén).

A’ C’

A My =13 B. MNz"*éE.
c. uy =213 D. mn =13
3 4
A : C
60° \\K
B

Cau 43: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A va SC = 2a\/§ . Hinh chiéu
vudng cta S trén mit phing (ABC) 1a trung diém M cia AB. Géc gifta dudng thang SC va (ABC) bang
60°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC (tham khao hinh bén).

s NP 23,
. —a . . —da .

A V= B.V=
3 3
CV:2\/Sga3. DV—¥3

Cau 44: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng gdc voi day, SC tao ddy mdt goc
bang 45°. Tinh khoang céch & tir diém B dén mit phang (SCD).

S a6 a6

A h=——. B. h=——.
6 3
H
N C.h= #. D. h= #
p o
B Ko
P - A 12
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3
a

Cau 45: Cho khdi chép déu S, ABCD c¢6 AB =a. Thé tich ctia khdi chép bang 2 Tinh khoéng céch

h tir diém C dén mat phang (SAB).
2a a2 2a42 2a3

A, h=—. B. h= . C.h= . D. h=
3 3 3 3

Cau 46: Tong dién tich cdc mat cia mot hinh 1ap phuong bang 96. Tinh thé tich cua khdi 1ap phuong da
cho.

A. 48. B. 84. C. 46. D. 64.
Cau 47: Néu ba kich thudc ctia mot khéi hinh hop chir nhat ting 1én k lan thi thé tich ctia né ting 1én.
A. k* 1an. B. 3k’ lan. C. klan. D. k% lan.

Cau 48: Cho hinh chép S.ABC c6 didy ABC 1a tam gidc vudng can tai B, AB=a. Goi I 14 trung diém
AC, tam giac SAC can tai S va nam trong mat phang vudng goc voi day; bict goc gitta SB va mat
phang day bang 45°. Tinh thé tich V khdi chép S.ABC (tham khao hinh bén).

. iz

A V=——a. B.V=—a".

12 6
C. V—&cﬂ D. V—ﬁaS.
3 12

Cau 49: Cho hinh chép S.ABC c6 didy ABC la tam gidc vudng tai A, ABC =30" , SBC 1a tam gi4c déu
canh a va mat bén SBC vudng goc voi day. Tinh the tich khoi V cua chép S.ABC (tham khao hinh bén).

S 3 3

Av=L, B.v=%,

4 8

& &
4 cv=L, D.v=%L

a, 2 16

B 30° \1 > A
"
C

Cau 50: Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C’ c6 diy ABC la tam gidc vuong tai A . Biét
AB =a,AC = a+/3 va mit bén BB'C’C 1a hinh vudng. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’.
A.V =3d. B. V=424, C. V=3’ D.V=2d.
Cau 51: Cho lang try ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC 1a mot tam giac déu canh a. Biét hinh chiéu vudng goc
ciia A’ trén mp(ABC) 1a trung diém ctia BC va géc giita canh bén véi ddy 1a 60°. Goi @ la gbc gitra hai
mat phang (ABC) va (ACC'A")1a. Xéc dinh cos¢.
V39 V3

J3 |
A. cosg =—. B. cos¢g =——. C.cosp=——. D. cos¢p =—.
¢ 4 ¢ ¢ 1 ¢ 3

V13

Cau 52: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB =a, AD = a+/3 va céc canh bén déu
c6 d dai bing a+/5 . Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD .

A. Vzgcf. B. V:%cf. C. Vz#a? D. V=234
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V6,

Cau 53: Cho hinh chép déu S.ABCD day 1a hinh vudng canh a va biét thé tich khdi chép 1a V = ¢

Tim a 1a goc tao bdi canh bén va mat day.

A. a=90". B. a =30". C. a=45" D. a=60".
Cau 54: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc véi mat
phiang ddy, goc giita mat phing (SBD) va mit phang ddy bang 60°. Tinh thé tich V cua khdi chép
S.ABCD. (tham kh&o hinh bén).

s o3 o6

AV = B. V=

6 12
3 3
C.V:ag/g. D.V:“f.

Cau 55: Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vudng tai B, BA=3a, BC =4a; mit phang
(SBC) vuong géc voi mit phing (ABC). Biét SB =2a+/3 va SBC =30°. Tinh thé tich V cita khéi chop
S.ABC (tham khdo hinh bén).

V3

A V="4 B. V =234°.

2
C. v =324". D. V=254

Cau 56: Cho khéi lang tru dung ABC.A'B'C'c6 BB =a, diy ABC 1a tam giic vudng cin tai B va
AC =a+/2. Tinh thé tich V ctia khdi lang try di cho.

3 3 3
Av=L B.v=2L, C.V=d. p.v==%.
2 6
Cau 57: Ménh dé nao dudi day diing ?
Sb cdc canh ctia hinh da dién ludn ludn:
A. Lé6n hon 6. B. L6n hon hodc bang 8.
C. Lén hon hodc bang 6. D. Lén hon 7.

Cau 58: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canha. Hinh chiéu vudng géc cia S 1én mit
phang (ABC)la diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc giita dudng thang SC va mit phing

(ABC) bang 60°. Tinh thé tich V cuia khéi chép S.ABC.

2
—3\/_03. B. V=ﬁa3. C.V=—uda'. D. V:£a3.
7 12 7 12
Cau 59: Ménh d& nao du6i ddy sai? o q ‘
A. Hai khoi 1ap phuong c6 dién tich toan phan bang nhau thi ¢ thé tich bang nhau.
B. Hai khoi chép ¢6 dién tich ddy va chiéu cao tuong tmg bang nhau thi c6 thé tich bang nhau.
C. Hai khoi hop chit nhét c6 dién tich toan phan bang nhau thi ¢ thé tich bang nhau.
D. Hai khoi tru ¢ dién tich day va chiéu cao twong ting bang nhau thi c6 th¢ tich bang nhau.
Cau 60: Ménh d& nao du6i ddy sai?
A. Khoi hop 1a khoi da dién 16i.

A. V=
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B. Lap ghép hai khbi hop s& duge mot khdi da dién 16i.

C. Khéi lang try tam giac la khéi da dién 16i.

D. Khdi ttr dién la khdi da dién 16i.
Cau 61: Cho hinh lang try tam gidc déq. Nél} ta tdng ghiéu cao cua lang try 1én gap hai 14n thi thé tich cua
khoi lang try thu dugc bang bao nhiéu lan thé tich khdi lang tru ban dau?

A. 2 1an. B. 6 lan. C. 4 1an. D.% lan.

Cau 62: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc v4i mat
phang diy. Puong thing SD tao voi mit phang (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich V ciia khdi chép
S.ABCD (tham khao hinh bén).

V5

A V=—a. B.V=—a.
5 3

C. VZQaS. D. Vzﬁcf.
3 2

Cau 63: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc véi mat phang (ABCD), gbéc
giita duong thang SC va mit phiang (ABCD) bang 45°. Tinh khoang cich h giita hai duong thiang SB,AC.

a\10 a\/E d\/7 ax/i
5 ° 10

A. h= B. h= C. h—— D. h——

10
Cau 64: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, canh bén SA vudng goc voi day,
BAD =120°, M 1a trung diém ciia canh BC vad SMA =45, Tinh hé tich V ctia khéi chép S.ABCD .

\/g2 & 2, &

A V=24 B. V==, c.v==2d. D. V=
4 4 3 12
Cau 65: Cho khéi hop dimg ABCD.A'B'C'D', trong @6 A'ABD 1a tir dién déu canh a. Tinh thé tich V
ctia khdi hop da cho.
3 3 3
AV =a'2. B.V:“f. C.V:af. D.Vzaf.

Cau 66: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc véi mat
2 < A R o s 5 A 2 N 3 P .~ \ < N
phang day. Biét thé tich cua khoi chép S.ABCD theo ala V :gcf . Goéc a gitta duong thang SD va

mit phang (SAB) 14 bao nhiéu do ?

A. a=60°. B. a =45". C. a=30" D. a=90".
Cau 67: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, canh bén SA vudng géc voi day,
BAD = 120°, M 1a trung diém cua canh BC va SMA =45". Tinh khoang céch A tir diém D dén mit phang
(SBC) (tham khao hinh bén).

p=al3 _aVs,

B. h=
4 4
c.h=“Jg. D.h=“£.
3 2
B/:i:
Cau 68: Moi dinh ciia hinh da dién la dinh chung cua it nhat.
A. Nam canh. B. B6n canh. C. Ba canh. D. Hai canh.

15
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Cau 69: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A va SC =2a«/§ . Hinh chiéu
vudng ctia S trén mit phang (ABC ) la trung diém M ctia AB. Géc giita dudng thang SC va (ABC ) bang
60°. Tinh dién tich S ctia tam gidgc ABC .

2

A. S =24154". B. S:%. C. S=24". D. S=d’.

Cau 70: Cho hinh chép tir gidc déu c¢6 cdc canh ddy bang a va canh bén tao véi mit phang day mot goc
60°. Tinh thé tich V cta khdi chép di cho.
J6 J6

A. Vzﬁcf. B. VZQaS. C.V=-—-2ad. D.V=—a.
6 3 3 2

Cau 71: Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a, SA = 2a. Tinh thé tich V ciia khbi chép S.ABC.

3 3 3 3
i1 By =412 cv=a3 b, v =303

12 12 3 7
Cau 72: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng canh a, mit phang (SAB) vudng géc véi
mat phang day, tam giac SAB deu. Goi gdc giita hai mat phang (SCD) va (SAB) 1a @ . Timtan Q@ .

NG

A. tana :i. B. tana=7. C. tana'=%. D. tana':%

V3

Cau 73: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' ¢6 day 1a tam gi4c déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cua A’

AV =

trén mit phang (ABC ) 1a trung diém cua canh AB, géc giita dudng thang A'C va mat ddy bang 60°.
Tinh thé tich Vkhéi tru ABC.A'B'C’.
ﬁcﬁ B. Vzﬂcf. C. V:£a3. D. V=§a3.
8 4 8 8
Cau 74: Cho hinh chép S.ABCcé diy ABCla tam gidc déu canh a. Hai mit bén (SAB) va (SAC)

vudng géc voi mit day. Canh bén SB toa voi mit ddy mot géc 60°. Tinh thé tich V cua khdi chép

S.ABC.
a3 cy=46, p.v=2.
12 6 4

Céu 75: Cho t dién ABCD ¢6 AB=CD=2a. Goi M, N lan lugt la trung diém cta BC va AD. Biét
MN =a~/3. Tinh géc ¢ giita AB va CD.

A. ¢ =90". B. ¢ =30°. C. ¢ =45" D. ¢ =60".
Cau 76: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A, mdt bén SBC la tam giac déu
canh a va mit phang (SBC ) vudng géc véi mat phang ddy. Tinh khoang cach A giita hai duong thing SA,
BC (tham khao hinh bén).

S

A.h:“ﬁ. B.h:ﬁ.

4 2
a3 a3

. D. h=——.
3 8

AV =

A. V=4’ B.V=

C.h=

Cau 77: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABCla tam giic déu canh a, SA vudng goc véi day. Goc gitta SB
va mat day bang 60°. Tinh khoang cich d giita AC va SB theo a.

S C.d=a\/E. D.dza\/E.
5 5 15

a a

A.d= B.d=

3
5
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Cau 78: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cia S 1én mat
phang (ABC ) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc giita duong thang SC va mat phang

(ABC) bang 60°. Tinh khoang cach A gitta hai dudng thang SA va BC (tham khao hinh bén).

s aJ42 a42

A. h= B. h= .

8 6
c.hzaz42 D.h=a\£5.

Cau 79: Cho khdi tir dién c6 thé tich bang V. Goi V' 1a thé tich ctia khdi da dién c¢6 cac dinh 14 céc trung

R 5 2 5 As A ~ 3 A V
diém cua cac canh cua khoi tir dién da cho. Tinh ti sO 7

.K i B_K:l‘ C.K:
vV 2 V 4 |4
Cau 80: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a,SA vudng géc voi mat day, SD tao voi

mit phang (SAB) mot goc bang 30° . Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD.
3 3 3
Vo' B. v =" C. V=13d" b, y=J6a'
3 3 18
Cau 81: Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B va BA=BC=a .

a*\3
2

A

W |

D. L =
Vv

o0 | i

A. V=

Biét thé tich ctia khdi trula V = . Tim & 1a géc hop giita duong thang A'B va mit phang (ABC).

A. a=30" B. a =45". C. a=60" D. a=36°47".
Cau 82: Ménh d¢ nao du6i day ding ? ‘

A. S0 dinh va s0 mat cua mot hinh da dién lu6n bang nhau.

B. Ton tai mot hinh da dién c6 s0 canh bang s6 dinh.

C. Ton tai hinh da dién c6 s6 dinh va s0 mat bang nhau.

D. To6n tai mdt hinh da dién ¢6 s6 canh va mat bang nhau.
Céu 83: Xét khéi tir dién ABCD c6 canh AB = x va céc canh con lai déu bing 24/3. Tim x dé thé tich
khéi tr dién ABCD dat gia tri 16n nhat. (tham khao hinh bén)

D

A. x=243. B. x=+/6.

C.x=\/a. D.x=3\/5.

Cau 84: Cho hinh chép tr gidc déu S.ABCD c6 tit ca cic canh déu bang a. Tinh thé tich V cua khdi
chép S.ABCD .
3 3 3 3
A.V=a\/§. B.V=a\/§. C.V:‘“E. D.V=a\/§.
2 12 16 6
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Cau 85: Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C'c6 do dai canh bén bang 2a, diy ABC 1a tam gidc vudng tai
A, AB =a,AC = a+/3 va hinh chiéu vudng géc ciia dinh A' trén mat phang (ABC ) 1a trung diém ctia canh
BC. Cbsin cia géc giira hai duong thang AA',B'C".

Al B. 1. c.1. p. L

4 3 5 6
Cau 86: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a.Biét SA vudng géc v6i mit phang
3

day va thé tich cta khdi chép S.ABC 1a V = "Zf
(SBC).

A. a=30" B. a=90". C. a=45" D. a =60’

Cau 87: Cho hinh chép tur gidc S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a2 . Tam giac SAD cén tai S va mat

. Tim & 1a géc hop gitra hai mat phang (ABC) va

bén (SAD) vudng goéc vi mat phang ddy. Biét thé tich khdi chép S.ABCD bing %cf. Tinh khoang céch
h tr diém B dén mat phéng (SCD).

A h=2a B. h=2a. C.h=3a D.h:&.

3 3 4 3

Cau 88: Cho tir dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD d6i mot vuoéng géc voi nhau; AB =6a,AC =7Ta
va AD =4a . Goi M, N, P tuong (mg 1 trung diém céc canh BC, CD, DB. Thé tich V cta tt dién AMNP.

A. V=174 B.V =14a’. C. V=%a3. D. VZ%CP.
Cau 89: Tim cong thirc tinh thé tich V ciia mot khi ling tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao .

AV = %B.h. B. V=B%h. C.V=B.h. D.V= éB.h.

Cau 90: Tim cong thic tinh thé tich V cia mot khoi hinh chir nhét ¢6 kich thude ba canh a,b,c.
A.V=b. B.V=c. C.V=ab.c. D.V=d.
Cau 91: Cho khdi chép S.ABCD, trong d6 SABC1a ti dién déu canh a va ABCD 14 hinh thoi. Tinh thé
tich V ctia khdi chép di cho.
3 3 3 3
A.V:‘“/E. B.v=‘“/§. c.v:aﬁ. D.Vza*/g.
12 6 24 3
Cau 92: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a . Goi M 1a trung diém ciia canh AA’.
Tinh khoang cach A tir diém B dén mat phang (MB/ D’ ) .
A.h:“*/g. B.h:“*/g. C.h:“*/g. D.h:“*/g.
4 6 6 3
Céu 93: Cho hinh ling tru ding ABCD.A'B'C'D’ c¢6 diay ABCD la hinh vudng canh a . Pudng chéo
A'D ta0 véi mat phing (A'AB) mét goc 30°. Tinh thé tich V' ctia khéi lang tru ABCD.A'B'C'D' .
3 3
AV =a\3. B.V =3d’. C.V:a;/g. D.V:a;/g.

Cau 94: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 SAC 1a tam gidc déu canh a. Tinh thé tich V cta khoi
chop da cho.

a3 a3 a3 a3

AV = . B.V= . C.v= D. V= .
3 6 12 4

Cau 95: Cho hinh lang tru dimg ABC.A'B'C’, ¢6 ddy ABC 1a tam gi4c vuong can tai B, ACA' =60°,
A'C =2a. Tinh thé tich V cua khéi ling tru ABC.A’B'C’ (tham khéo hinh bén).
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A. V= £a3. B.V= ﬁaS.
S 12 6
J \;J;;;}\C C.V= ?a‘. D. V= %a‘.

Cau 96: Cho khdi chép tir gidc c6 dinh S, ddy 1a hinh thoi canh @ tdm I va c6 géc & A bang 60°. Hinh
3
a*\2

4

chiéu vudng géc ciia S trén mit phing day 1a diém 1. Khdi chép c6 thé tich V = . Tinh khoang cach

h tir diém C dén mat phang (SAB).

A =2 B.h=&. c.hzﬁ. D.h=&.
2 2 3 6

Cau 97: Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C'c6 day ABC la tam gidc vudng tai B va BA = BC =a. G6c
giita duong thang A'B véi mit phang (ABC ) bang 60°. Tinh thé tich V cia khdi ling tru
ABC.A'B'C'.(tham khao hinh bén)

Al C' \/g 5

Cau 98: Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 1a tam gic déu canh a, canh bén SA vudng géc vdi mat
phang day. Biét BAC =120°. Tinh khoang cach A tir diém B dén mat phang (SAC) .
A h=2, B.h=2. c. h=22 D. h=2
6 12 6 4
Cau 99: Cho hinh tr dién déu canh bang 2. Tinh chiéu cao 4 cta khdi tir dién da cho.

2.6

A. h=246. B. A== C. h=23. D. h=+/6.
Cau 100: Hinh lang try tam gidc déu ¢6 bao nhi€u mat phang d6i xung ? i
A. 3 mit phing. B. 1 mat phang. C. 4 mdt phang. D. 2 mit phéng.

Cau 101: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai A, ABC = 30°, SBC la tam gi4c déu
canh a va mat bén SBC vudng goéc voi day. Tinh dudong cao £ ha tir dinh S trong tam giac SAB (tham khao
hinh bén).

S
\ A p=M13 B p=3
2 4
“\ C.h= 2013 . D. h= ﬁ
B wG{Q ¥ i A 3 4
C

Cau 102: Ménh d nao dudi day ding ?
S6 céc dinh hodc sé mit cua bat ki hinh da dién nao cling:
A. L6én hon hodc bang 5. B. L6n hon hodc bang 4.
C.L6n hon 5 D. L6n hon 4.
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Cau 103: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a tim O . Tinh thé tich V khdi tir dién A’ ABC.
3 3 3 3
Av=L, B.Vv=2L c.v==%, Dy =2
12 6 8 3
Cau 104: Cho khéi hop dung ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD 1a hinh thoi c6 hai dudong chéo
AC =a,BD = a/3 va canh AA' = a2 . Tinh thé tich V ctia khdi hop da cho.

3 3 3 3
A.V=a\/g. B.Vz‘“/g. C.V:a‘/g. D.Vza‘/g.
6 4 2 3
Cau 105: Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 1a V. Trén céc doan SA,SB,SC liy lan luot cic diém
A',B',C' saocho SA=2SA', SB=3SB',SC =4SC' . Tinh thé tich V' ctia hinh chép S.A'B'C’ theo V.
Av=2L, B.v =Y. cv=2, D.v =Y.
72 3 24 12
Cau 106: Cho khdi hop dimg ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD la hinh thoi canh a, BAD =30"va
AA' =2a. Tinh thé tich V ctia khéi hop da cho.
3 3 3
Av=L B.V=d c.v=2 D.v=22
2 3 3
Cau 107: Cho khéi hop dimg ABCD.A'B'C'D',trong 46 ABCD 1a hinh thoi c¢6 hai duong chéo a va 2a.
Canh bén AA' =2a va tao voi miat phang day mot géc bang 30°. Tinh thé tich V ctia khdi hop di cho.

AV =d°. B. V=éa3. C. V=ia3. D. V=24’

Cau 108: Hinh bat dién déu c6 bao nhiéu mat phang d6i xtmg ? 7 7
A. 3 mit phang. B. 6 mdt phang. C. 9 mat phang. D. 5 mat phang.

Cau 109: Cho khdi chép tam gidc déu S.ABC c6 thé tich V =24+/3, géc gifra mit bén va mit ddy bing
60°. Tinh chiéu cao 4 cia khbi chép di cho.
A. h=3. B. h=A/3. C.h=2. D. h=1.

Cau 110: Cho hinh chép S.ABCD cé6 day la hinh vuoéng canh a, SD = 370 . Hinh chiéu vudng géc cua S

trén midt phang (ABCD) la trung diém cua canh AB. Tinh khoang cach A tir diém A dén mit phang
(SBD) (tham khao hinh bén).

3a2 a2
T .

B. h=
3

c.n=22 D.h:“ﬁ.
3 4

Cau 111: Cho lang tru ABC.A'B'C' ¢6 day ABC 1a mot tam giac déu canh a. Biét hinh chiéu vudng géc
ciia A’ trén mp(ABC) 1 trung diém ciia BC va goc giita canh bén véi ddy 1a 60°. Tinh thé tich V cia lang
tru ABC.A'B'C' (tham khéo hinh bén).

~ oy B
, - 2 3
A 60 ‘ B C.V= %a? D. V= #a?
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Cau 112: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chit nhat véi AB =2a, BC = a~/3. Hinh chiéu cua S Ién
(ABCD) 1a trung diém H cua AB, SD tao véi mat day mot géc 60°. Tinh thé tich V ctia khéi chép

S.ABCD.
3 3 3 3
A.V:a\/B. B.V=a\/§. C.V=am. D.Vza‘/ﬁ.
2 3 3 3
Cau 113: S6 dinh cta hinh hai muoi mat déu 1.

A. 30. B. 20. C.24. D. 12.
Cau 114: Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang 12 va G 14 trong tim cla tam gidc BCD. Tinh thé tich V
cua khoi chép A.GBC.

A. V=3 B.V =4, C.V=6. D. V=5
Cau 115: Cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C' c6 day ABCla tam gidc vudng cén tai A, canh
AC =24/2. Biét AC' tao v6i mit phing (ABC) mét géc 60° va AC' =4. Tinh thé tich V cia khdi da
dién ABCB'C'.

Av=S By =83 c.v=19 D,y =16¥3

3 , 3 3 3
Cau 116: Xét khoi chop S.ABC c¢6 day la tam gidc vudng can tai A,SA vudng goéc voi day, khoang cach
tir A &én mit phang (SBC) bang 3. Goi @ 1a géc giita hai mit phang (SBC) va (ABC). Tinh cosa khi
thé tich khéi chép S.ABC nhé nhit. (tham khao hinh bén)
Ay

7

A. cosa =—. B. cosa=l.
3 3

2
C. cosa =—. D. cosa =—.

Cau 117: Cho hinh chép to gidc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc
v6i mit phing ddy va SA =a~/2 . Tinh thé tich V cita khdi chép S.ABCD .
23
—a.
3

A. V=£a3. B. V=£a3. C. V=£a3. D. V=
4 6 3
Cau 118: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C" ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cén tai B, AC =2qa. Hinh chiéu
vudng goc ciia A’ trén mit phang (ABC) 1a trung diém cta canh AC, duong thing A’B tao v6i mit phing
(ABC) mjt géc 45°. Tinh thé tich V clia khdi ling tru ABC.A'B'C' (tham khao hinh bén).

A c 1 5 3
A.V==a. v
: 2
2u Fvea D.V =2\/5a3.
LI\/;
a €
\ “H
B

Cau 119: Cho khbi chép tam gidc S.ABC, ddy ABC la tam gidc vudong cidn AB = AC, canh bén
SA =3a tao v6i mat phang day mot géc 30°. Biét thé tich ctia khdi chép bang «*, tinh d dai canh AB.
A. AB=a. B. AB=av/2. C. AB=2a. D. AB=a\/3.

Cau 120: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh 2a va thé tich bang «®. Tinh chiéu cao h
cua hinh chop da cho.
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a3 a3

A h=22 B. h=2Y2 c.h=22 D. h=a3.
2 6 3
CAu 121: S4 canh cta hinh mudi hai mat déu 1a.
A.12. B. 20. C. 30. D. 16.

Cau 122: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat véi AB =2a, AD = a. Hinh chiéu cia S 1én
(ABCD) 1a trung diém H cua AB, SC tao v6i mat ddy mot géc 45°. Tinh thé tich V ctia khéi chép
S.ABCD.

3 3 3 3

A.V=3‘”/§. B.szaﬁ. c.v=2% D.V=3a‘/5.

4 3 3 2
Cau 123: Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABCla tam gidc vudng tai A, AB=3a, BC =5a va mit phang
(SAC) vudng géc véi day. Biét SA =2a+/3, SAC =30°. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC.

2a3\/§ a3\/§

AVEI B.V=a'\3. C.V =243, D.V==—

Cau 124: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, AC = 2a,1@ =30". Hinh chiéu
vudng géc H cta dinh S trén mit day 1a trung diém ciia AC va SH = a~2 . Tinh thé tich V ciia khéi chép

S.ABC.
N 203 B3

A.V=£a3. B.V=—ua C.V=——a. D.V=—a
3 6 3 2

Cau 125: Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C’ c6 diay ABC la tam gidc vudng tai A . Biét
AB=a,AC = a+/3 vamit bén BB'C'C 1a hinh vudng. Tinh khoang cach A giita hai duong thing AA’va
BC'.

A h=2a B.hzaﬁ. C.hza‘/g. D. h=3
2 2 2 3

av'13
2

. Hinh chiéu cua S 1én

Cau 126: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SD =
(ABCD) 1a trung diém H cta AB. Tinh thé tich V ctia khbi chép S.ABCD.

3 3 3 3
a2 By =93 cv=24 p.v==L.
3 4 3 6
Cau 127: Tong dién tich cic mit ctia mot hinh 1ap phuong bang 150. Tinh thé tich V ctia khdi 1ap phuong
do.
A. V=125, B. V =145, C.V =25 D. V =625.
Cau 128: Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C’ c¢6 diay ABC la tam gidc vudng tai B . Biét
AB=a,BC =2a va AA' =3qa. Tinh thé tich V cua khdi ling tru ABC.A'B'C’.
A V=d. B.V =3d’. C.V=2d. D. V =34

Cau 129: Thé tich V cta mot khéi chép ¢ dién tich ddy B va chiéu cao /. Cong thirc nio ding?

AV =

AV =%B.h. B.V =%B3.h. C. V=B.h. D.V =éB.h.

Cau 130: Khi d6 dai canh cta hinh 1ap phuong ting thém 3cm thi thé tich ciia né ting thém 387cm’.
Tim canh a cua hinh 13p phuong.
A. a=3cm. B. a =6cm. C. a=4cm. D. a=5cm.

Cau 131: Cho hinh ling truy ABC.A'B'C’ c6 déy 1a tam gidc déu canh a, goc giita canh bén va mat ddy
bang 30°. Hinh chiéu cua dinh A’ trén mat phang (ABC) tring véi trung diém cta canh BC. Tinh thé
tich V ctia khéi lang tru di cho.
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a3, B y=CV3 cy=aV3 p.y=2Y3
24 12 8 3
Céu 132: Cho t dién déu ABCD c6 canh béng a. Goi M,N lan luot 1a trung diém cua cdc canh
AB,BC va E 1a diém dbi xing v6i B qua D. Mit phang (MNE) chia ti dién ABCD thanh hai khéi da
dién, trong d6 khdi da dién chtra dinh A c6 thé tich 12 V. Tim V (Tham khao hinh bén).
A

1324’ 11324°

AV =

AV = . B.V=
216 216
3 3
C.Vz‘/za. D.V=7*/§“.
18 216

Cau 133: Cho khdi chép c6 ddy n_gidc. Trong cdc ménh dé sau ddy, ménh dé nao ding ?

A. S6 canh ctia khoi chép bang n+1. B. SO mat khoi chép bang s dinh cua no.

C. S6 mat ciia khdi chép bang 2n. D. S dinh ctia khéi chép bang 2n+1.
Cau 134: Néu ta gidgm do dai mdi canh ca hinh 14p phuong 3 1an thi ta thu dugc khdi 1dp phuong méi ¢6
the tich bang bao nhiéu lan thé tich khoi 1ap phuong ban dau?

A. - 1n. B. 27 lan. C.9lan. D. L 1in.

27 9

Cau 135: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 day 1a tam gidc déu canh 24, géc giita canh bén va mat ddy
bang 60°. Hinh chiéu cia dinh A’ trén mat phang (ABC) tring véi trong tim cuia tam gidgc ABC. Tinh

thé tich V ctia khéi lang try di cho.
3 3
a3 C. V=4a'\3. pv=aV3
4 2
Cau 136: Day cua mot hinh hop ding 1a mot hinh thoi c6 duong chéo nho bang d va géc nhon bang a.
Biét dién tich cia mot mét bén bang S. Tinh thé tich V ctia khoi hop da cho.

A. V=dScos%. B. V=dSsin%. C. V=édScosa. D. V =dSsina.

A,V =243, B.V=

Cau 137: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng gbc voi mat
phang ddy, géc giita mat phing (SBD) va mit phang ddy bang 60°. Tinh khoang cach & tir diém B dén
mat phang (SCD).

A p=2S B. h=1S C.h=ﬁ. D.h=a\/g.
5 5 10 10

Cau 138: Cho khdi chép tir gidc déu c¢6 canh ddy bang a, canh bén gip hai lan canh day. Tinh thé tich V
ctia khdi chép da cho (Tham khao hinh bén).

s \/ﬁcf _ \/ﬁcf

A V= . B.V

2 6

3 3

c.y=Y2 D.V=ﬁa.
2 6

7 -~

a B .
Cau 139: Cho hinh chép S.ABC c6 mdt bén SBC la tam giadc déu canh a, canh bén SA vudng gbc voi mat
phang day. Biét BAC =120°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC (tham khao hinh bén).
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s a3\/§ a3\/§

A. V= . B.V= )
8 24
: .y =92 D V—CNE
) 12 ’ 36
AN C
B

Cau 140: Cho hinh chép S.ABCDc6é day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va D voéi
AD =CD =a,AB =3a.Canh bén SA vudéng géc voi mat phang day va canh bén SC tao véi mat ddy mot
g6c 45°. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD (tham khao hinh bén).

25

—a.

: h

A.V:?CP. B.V=

3
C. V:%a3. D. V:¥a3.

B

Cau 141: Ba kich thudc ctia mot hinh hdp chit nhat lam thanh mot cép s6 nhan c6 cong bdi 1a 2. Thé tich
hinh hdp da cho 1a 1728. Céc kich thudc cta hinh hop la.

A. 8, 16, 32. B. 6, 12, 24. C.6,12,48. D.2,4,8.
Cau 142: Cho khdi chép S.ABCD c6 déy 1 hinh chit nhat, AB=a,AD = ax/g ,SA vuodng gbc véi day va
mit phang (SBC) tao v6i ddy mot géc 60°. Tinh thé tich V ciia khdi chép di cho (tham khao hinh bén).

3

A V=? B. V =34’
3
C Vzga. D.V=4

Cau 143: Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng goc véi day, SA=4,AB=6,BC =10 va CA=8. Tinh thé
tich V ctia khoi chop da cho (tham khao hinh bén).
s A.V =32, B.V =24,

C.V=192. D. V =40.

Cau 144: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, cdc mit phang (SAB),

(SAD) ciing vudng géc v6i mit phang ddy, con canh bén SC tao v6i mat ddy mot goc 30°. Tinh thé tich V
cua khoi chop S.ABCD .

A.V=§a3. B.VZﬁa3 C VZQ } D V=£ }

. . a. . a.
6 9 9
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Cau 145: Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a,SA vudng goc véi ddy va khoang céch tir

A dén mit phang (SBC) bing # . Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.(tham khao hinh bén)
A.V=a. B.V

C.v= . D.V

_a3
E)
3a’ _a_3
=

Cau 146: Hinh da dién nao dudi day khong c6 tim ddi xing ?

A. Hinh bat dién déu. B. Hinh lang tru tam gidc déu.

C. Hinh lap phuong. D. Hinh tir dién déu.
Cau 147: Cho hinh chép déu S.ABCD day 1a hinh vudng canh a va canh bén tao véi diy mot géc 60°.
Tinh thé tich V ctia khdi hinh chép dd cho(tham khao hinh bén).

A. V= a. B.V= a
4

C Vzﬁcf. D Vzﬁcf.
2 3

Cau 148: Cho hinh Ilang tru dung ABC.A'B'C' c¢6 diay ABCla tam gidc cln vGi
AB=AC =a,BAC =120°, mit phang (AB'C") tao véi ddy mot géc 60°. Tinh thé tich V ciia khéi lang tru
da cho.(tham khao hinh bén)

A c 3 3
) A V=L B.v=_.
4 8
N T 3 3
S cv=2% D, v=3%

8 8

Cau 149: S6 dinh cta hinh mudi hai mat déu 1.

A. 30. B. 15. C.12. D. 20.

Cau 150: Cho khéi hop ding ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD 1a hinh thoi c6 hai dudong chéo
AC =a,BD = a/3 va c6 duong chéo ctia hinh hop AC' = a+/3 . Tinh thé tich V ctia khéi hop da cho.

3 3 3
a\/g. C.V=a\/g. D.V=a\/§.

2 3 2 . .
Cau 151: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh @, mat bén SAB la tam gidc déu va nam
trong mat phang vuéng géc vi mat phang ddy. Tinh khoang cdch & tir diém A dén mat phang (SCD)
(tham khao hinh bén).

A,V =d’ 5. B.V=
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2a\/_. _a\/i'

B. h=

7
N N i
| ) fie

C.h—— D. h=

Cau 152: Cho hinh chép tir gidc déu c6 dién tich ddy bing 4 va dién tich cia mot mit bén bing ~2 . Tinh
thé tich V ctia hinh chép da cho.

A.Vzg. B. V=4 C. v—i D.V:%
Cau 153: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng gbc v4i mat
phang ddy, goc giita mat phing (SBD) va mit phang ddy bang 60°. Tinh khoang cach & tir diém A dén
mat phang (SBC).
a6 a5 _a15 a5
o0 i o . s i 5
Cau 154: Cho hinh bit di¢n déu canh a. Goi S 1a tong dién tich tat c cdc mdt ciia hinh bat di¢n d6. Ménh
de nao dudi day ding ?
A. S =43, B. § =3d%. C. § =234 D. S =84’
Cau 155: Tim cong thirc tinh thé tich V cta khéi bat dién déu canh a.

i o 2

A V=""AUP, B.V=-"g C.V=84. D.V=-""-4d.
2 6 3

Cau 156: Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bang 4 va biét CC'=5.
Tinh thé tich V ctia khoi lang tru da cho.

A. v_% B.V=43. C.v:#. D. V =20\3.
Cau 157: Hinh da di¢n nao dudi day khong c6 truc d6i xang ? .

A. Hinh tr dién déu. B. Hinh bét di¢n deu. i

C. Hinh 1ap phuong. D. Hinh lang try tam giac deu.

Cau 158: Cho khbi chép tam gidc déu S,ABC c¢6 canh ddy bang a va canh bén bang 2a. Tinh thé tich V
cua khdi chop S.ABC. (tham khao hinh bén)

; i3 I

AV =
12
3
C.V:@. D. V-*/_“.

Cau 159: Cho hinh chép S.ABCD, c6 ddy ABCD 1a hinh vuong canh a va c6 tdm 1a O. SA vudng goc

v6i mit phang ddy; SB tao véi day mot goc 45°. Tinh khoang céch & tir O dén (SBC).

a2 By 2. cop=22 D, A= D2
4 2 3 8

Cau 160: Cho hinh lang tru tam gidc déu. Néu ta ting chicu dai clia canh dédy 1én gap hai lan thi thé tich

cua khoi lang try thu dugc bang bao nhiéu lan thé tich khoi lang tru ban dau?

A. 4 1an. B. 8 lan. C.2lan. D.% lan.

A. h=
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15 |16 | 17 | 18 | 19 | 20

25 (2627 |28 (29 |30 |31 |32|33/3435/36|37]3839]40

DAP AN CHUYEN DE 5

76 |77 |78 | 79 | 80

141414 |14 |14 | 14 |14 |14 |14 | 15 |15 |15 |15 | 15| 15 |15 | 15 | 15 | 15 | 16
1]23/4|5/6|7[8]9]0|1|2|3|4|5|6|7 8|90
A ] I I
B

C

D [ ]
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CHUYEN DE 6

MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

---000---

A. KIEN THUC CAN NAM

§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY

I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY

Trong KG, cho mp (P) chita duong thing A va mot dudng
(C). Khi quay (P) quanh A mot gbc 360° thi mdi diém M
trén (C) vach ra mot duong tron c6 tdm O thudc A va nam
trén mp vudng géc voi A. Khi d6 (C) s€ tao nén mot hinh
dgl mat tron xoay.

(C) dgl duong sinh ctia mat tron xoay d6. A dgl truc cia
madt tron xoay.

I1. Mit nén tron xoay

1. Dinh nghia

Trong mp (P) ¢ hai duong thing d va A cét nhau tai diém
O va tao thanh géc nhon (. Khi quay (P) xung quanh A thi
d sinh ra m{t mat tron xoay dgl mat ndén tron xoay dinh O.
A goi 1a truc, d goi 1a duong sinh, géc 23 goi 1a géc ¢ dinh
ctiia mat non do.

2. Mit nén tron xoay va khoi nén tron xoay

a) Cho AOIM vudng tai I. Khi quay n6 xung quanh canh
géc vudng OI thi dudng gép khic OMI tao thanh mot hinh
dgl hinh nén tron xoay.

— Hinh tron (I, IM): mat day

— O: dinh

— OI: duong cao

— OM: dudng sinh

— Phan mit tron xoay sinh ra boi OM: mat xung quanh.

M
b) Khdi nén tron xoay la:
Phan khong gian duoc gidi han boi mot
hinh nén tron xoay ké ca hinh nén d6
dgl khéi nén tron xoay.

3. Dién tich xung quanh ciia hinh nén tron xoay va thé
tich ciia khéi nén tron xoay

Cho hinh nén N ¢6 chiéu cao h, dudng sinh / va ban kinh
day bang r.

Goi qu la dién tich xung quanh hinh nén va V, Ia thé tich

khdinén. Tacé: S = 7l » Vy =lﬂr2h
.Xq 3

Dién tich toan phan cua hinh nén: § =S +§
p xq ddy

¢ Mot hinh chép dgl ndi tiép hinh nén
néu diy cua hinh chép 1a da gidc noi
tiép duong tron ddy cua hinh nén va
dinh cua hinh chép la dinh cua hinh nén.
¢ Dién tich xung quanh cta hinh nén
tron xoay bang mot nta tich cua do dai
duong tron va do dai duong sinh.

¢ Thé tich ctia khéi nén tron xoay la
giéi han cua thé tich khéi chép déu noi
tiép khdi nén khi sb canh ddy ting 1én
vO han

II1. Mat tru tron xoay

1. Dinh nghia

Trong mp (P) cho hai dudng thang A va 1 song song nhau,
cich nhau mot khoang bang r. Khi quay (P) xung quanh A
thi / sinh ra mdt mat tron xoay dgl mat tru tron xoay. A
goi 1a truc, / goi 1a dudng sinh, r 1a ban kinh cia mat tru do.

:
J
:
]
i z
1
!
1
i TN e
-~ r
A

2. Hinh tru tron xoay va khdi tru tron xoay
a) Xét hinh chit nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh
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duong thang chta 1 canh, ching han AB, thi duong gap
khic ADCB tao thanh 1 hinh dgl hinh tru tron xoay.

— Hai day.

— Duodng sinh.

— Mat xung quanh.

— Chiéu cao.

b) Khéi tru tron xoay la:

Phan khong gian dugc gidi han bdi mot hinh try ké ca hinh
tru d6 dgl khoi tru tron xoay.

3. Dién tich hinh tru va thé tich khdi tru

Cho hinh try c¢6 chiéu cao A, dudng sinh / va ban kinh day
béng r. Goi qu la dién tich xung quanh hinh tru va V, la
thé tich khéi try

Taco: S, =2ml va'V, = m’h

Dién tich toan phﬁn cua hinh tru: §, =§ +2§
D xq day

¢ Mot hinh lang try dgl ndi ti€p mot
hinh tru néu hai ddy cta hinh ling tru
noi tiép hai dudng tron day cua hinh try.
Dién tich xung quanh cua hinh tru la
gioi han cua dién tich xung quanh cua
hinh lang tru déu noi tiép hinh tru khi s6
canh ddy tang Ién vo han.

¢ Dién tich xung quanh cta hinh try
bang tich d6 dai duong tron day va do
dai duong sinh.

¢ Thé tich khdi tru 13 gi6i han cua thé
tich khéi lang tru déu noi tiép khbi tru
d6 khi sé canh déy ting 1én vo han.

§2. MAT CAU

I. Mt cAu va cac khai niém lién quan dén mit ciu

1. Miit ciu

* Tap hop nhimng diém M trong khong gian cich diém O cd
dinh mot khoang khong ddi bang r (r > 0) dgl mit ciu tim
O ban kinh r. Ki hiéu S(O; r).

o Nhu vay: S0;r)={ Mlom =+}

* Néu diém M nam trén mit cau (S) thi doan théng OM
duogc goi 1a ban kinh ctia mit cau (S).

* M6t mit ciu duoc xdc dinh néu biét tim va ban kinh cua
n6 hodc biét mot duong kinh.

2. Piém nam trong va nam ngoai mit cau. Khoi cau
Cho S(O; r) va diém A bat ki.

¢ OA=r < Anim trén (S)

* OA<r = Anim trong (S)

* OA>r = Anam ngoai (S)

Tap hop cdc diém thudc S(O; ) cing véi cac diém ndm
trong mat cau dé6 dgl khdi cAu hodc hinh ciu tim O ban
kinh r.

3. Bi¢u dién mit cau

Hinh biéu dién cta mit cau qua phép chiéu vudng géc 1a
m&t hinh tron.

Vé mdt dudng tron c6 tAm va ban kinh 1a tdm va ban kinh
cua mat cAu.
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II. GIAO CUA MAT CAU VA MAT PHANG
Cho mit cdu S(O; r) va mp (P).

Dit h = d(0O, (P)).

* h>r < (P)va(S) khdong co diém chung.

e h<r < (P)cit (S) theo dudng tron tim H, ban kinh
r=Nr -2
- Piém H goi 1a tiép diém cua (S) & (P).

- Mit phang (P) goi la tiép dién ctia mat cau (S)

Chua y:

* Diéu kién can va du @& (P) tiép xdc véi S(O; r) tai H 1a
(P) vudng gbc véi OH tai H.

* Néu h =0 thi (P) cit (S) theo dudng tron tim O ban kinh
r. Duong tron nay dgl dwdng tron lém va (P) dgl mat
phzzmg kinh cta mat cau (S).

III. GIAO CUA MAT CAU VOI PUONG THANG. TIEP
TUYEN CUA MAT CAU

Cho mit ciu S(O; r) va duong thing A. Goi d = d(O, ).

¢ d>r < Ava(S) khong c6 diém chung.

*d=r- A tiép xuc voi (S).

¢ d<r = Acit(S) tai hai diém M, N phén biét.

Chua y

* Piéu kién cin va du dé dudng thing A tiép xiic véi mat ciu
S(0; 1) tai diém H 1a A vudng géc voi ban kinh OH tai H. A dgl
tiép tuyen H dgl tiép diém.

¢ Néud =0 thi Adi qua tam O va cit (S) tai hai diém A, B. AB
la duong kinh cua (S).

Nhén xét

a) Qua mot diém A nam trén mat ciu S(O; r) c6 vo 56 tlep tuyen
ctia (S). Tét ca céc tlep tuyen nay déu nam trén mat phang tiép
xuc voi (S) tai A.

b) Qua mot diém A nam ngoai mat cau S(0; 1) c6 vo sb tiép
tuyén voi (S). Cac tiép tuyén nay tao thanh mgt mat nén dinh A.
Khi d6 d6 dai cac doan thing ké tir A dén cac tiép diém déu bang
nhau.

IV. Khai niém mit ciu ndi tiép, ngoai tiép hinh da dién
* Mit cau dgl ndi tiép hinh da dién néu mit cu dé tiép
xtc voi tat ca cdc mat ciia hinh da dién.

» Mit cau dgl ngoai tiép hinh da dién néu tit ca cac dinh
cua hinh da dién déu ndm trén mit cau.

P
[

Py
1

2
o
)
,
S

. N
L
v
\
\
’
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¢ Mat cau ngoai ti€p hinh chép va hinh lang tru
Mit ciu g0i ngoai tiép hinh chép (hinh lang tru)
néu n6 di qua tat ca cac dinh cua hinh chép (hinh
lang try). _

Diéu kién can va du dé mot hinh chép c6 mat cAu
ngoai tiép 1a hinh chép d6 c6 duong tron ngoai
tiép

Diéu kién can va du dé mot lang try c6 mat cau
ngoai tiép 12 hinh tru d6 phai 1a mot hinh ling try
dtng va c6 day la mot da gidc ¢6 duong tron
ngoai tiép.

Dién tich — Thé tich

1. Dién tich hinh nén - Thé tich hinh nén

Phuwong phéap: Cho hinh nén N ¢6 chiéu cao h, dudng sinh [ va ban kinh ddy bang r.

Goi S 1a dién tich xung quanh hinh nén va V, 1a thé tich khdi non

Ta co:

Dién tich toan phan ciia hinh nén: L
2. Dién tich hinh tru va thé tich khéi tru

S =ml va v, =lﬂr2h
xq 3

Cho hinh try ¢6 chiéu cao 4, dwdng sinh  va ban kinh day bang r.

Goi qu la dién tich xung quanh hinh try va V. 1a thé tich khéi tru

Ta co: Xq

Dién tich toan phén cia hinh try: §, =S _+28,

3. Di¢n tich mit ciu va thé tich khoi cau
Mit cau ban kinh bang r.

S =2ml vaV,=m’h

Goi S, 1a dién tich mat cau va V,, 1a thé tich khéi ciu

Ta co:

a2 L, _4
SC—47Tr va VC—EITr3
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BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: M4t hinh try c6 dién tich xung quanh 1a 477, thiét dién qua truc la hinh vuéng. Mot mét phé“ing

(a) song song voi truc, cit hinh tru theo mot thiét dién ABB’A’ , biét mot canh cua thiét dién 12 mot

day ctia dudng tron day hinh try va cing mot cung 120°. Tinh dién tich cua thiét dién ABB’A’ .

A.S =342 B.S  =22. C.s =23 D.S  =+f.

ABB' A ABB' A/ ABB' A’ ABB' A’
Cau 2: Cho mdt cau (S,) c6 ban kinh 7, mat cau (S,) c6 ban kinh r, ma r, =2, . Tim ti s0 di¢n tich

ctia mit clu (S,) va mit clu (S,).

A. 4. B. 3. C.2. D

3
#. Tinh bén kinh R ctia khéi ciu d6.

:—“‘/5. B.R:a‘/g. c. R=2O D.R:‘“/g.
3 3 6 5
Cau 4: Cit mot hinh nén bang mot mit phing qua truc cta nd ta dugec mot tam gidc vudng cin cé

canh huyén bing a+/2 . Tinh thé tich V ciia khéi nén tao thanh bai hinh d6.

3 3 3 3
ELa gy Y27 .y p.v="2
6 24 12 12
Céu 5: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 tat ca cdc canh déu bang a. Tinh thé tich V  cia mit cu
ngoai tiép hinh chép.

N2 BV 2’3 C v a2 DV 1a°\6

1
. —2.
Cau 3: Mot khdi ciu c6 thé tich béng

A. R

A. V=

mc 2 ° mc 3 ° mc 3 ° mc = 3
Cau 6: Cho mit cau (S) c6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4 va hai dudng tron day

nam trén (S). Goi V| 1a thé tich cta khoi tru (H) va V, 1a thé tich cta khoi cau (S). Tinh ti 6 71 (tham
2

khéo hinh bén)
| A2=2 B o=l
________________ Vv, 16 v, 3
c b3 D=2,
77777 Vv, 16 Vv, 3

B e IR

Céu 7: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bing 4. Tinh dién tich xung quanh qu cua hinh tru c6 mot

duong tron ddy 1a dudng tron ndi tiép tam gidc BCD va chidu cao bang chiéu cao ctia tir dién ABCD.

_ 16\/577 _ 16\/577

A. qu :8\/577- B. qu :8\/5]T C' qu - 3 D. qu - 3

Cau 8: Cho hinh 18p phuong canh a va mét hinh tru ¢6 hai day 1a hai hinh tron néi tiép hai mat d6i
dién cua hinh lap phuong. Goi § 1a dién tich 6 mat cua hinh lap phuong, S,1a dién tich xung quanh
SZ

S,

cua hinh tru. Tim ti sO

Sl

Sl

S
D. 2=r1
Sl

SE
S

N | =
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CAu 9: Cho khéi tru c6 ban kinh day bﬁng r.Goi 0,0'1a tAm cua hai day véi 00’ =2r. Mot mit cau
(S) tiép xtc vdi hai ddy cua hinh try tai 0,0’ . Ménh d& nao dud6i day sai ?

2 4 A J 2 2 4
A. Thé tich khoi cau bang Y thé tich khoi tru.
B. Thé tich khi ciu bang % thé tich khdi try.

[N . - A M 2 A . N A 5 N
C. Dién tich mat cau bang g dién tich toan phan cua hinh tru.

D. Dién tich xung quanh mit cau bang dién tich xung quanh cua hinh try.
Cau 10: Cho hinh n6n dinh §, dédy la hinh tron tdm O ban kinh r. Mot mat phang (P) di qua dinh S
ctia hinh nén cét hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc SAB vudng cin tai S. Biét dién tich tam giac

SAB la % Tinh thé tich V, cua khdi nén da cho (tham khao hinh bén).

nr3f _ 7Tr3\/g

AV, = B.v, =7
3 3
CV—”“/_. D.V_”“/_.

N

Cau 11: Mot hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang r, dudng cao % Biét géc & dinh cua hinh nén 1a 2a.

Tim sina.
A. sina=§. B. sina=§. C. sina=§. D. sina=§.
5 5 5
Céu 12: Cho tir dién déu ABCD c§ canh 1a a. Tinh thé tich V, ctia khéi cau ngoai tiép tir dién d6(tham
khao hinh bén).
3 3
AV, = ”"8\/6. B.v =" */_.
3 3
C.VC=”‘I6\@ D. v-”‘“f.

Cau 13: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 cic canh bang a. Goi S 1a dién tich xung quanh
ctia hinh try c6 hai duong tron day ngoai tiép hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D'. Tim S.

2
A. s:”“zﬁ. B. S =, C. S=m\3. D. S = ma*2.

Cau 14: Cit mot hinh nén béng mot mat phéng qua truc cua nd ta dugc mot thiét dién 1a mdt tam gidc
déu canh 2a. Tinh thé tich V cua hinh nén.

3 3 3 3
”a\g. B.V:”‘“g. C.V:M. p.v="%"
3 2 3 3
Cau 15: Tinh thé tich V ctia khdi nén tron xoay ¢ chiéu cao /i va ¢6 ban kinh ddy bang r .

A. V=

A V=L B.V=Lmn C.V=L2m, D.V= l(m)2 h.
3 3 3 3

Cau 16: Cho tir dién déu ABCD. Khi quay tir dién d6 xung quanh truc 1 AB ¢6 bao nhiéu hinh nén
khac nhau dugc tao thanh ?
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A. 3. B. 2. C.0. D. 1.

Cau 17: Mot hinh hdp chit nhat c6 day 1a hinh vuéng canh g, canh bén hinh hop béng 2a. Tinh thé

tich khéi nén c6 ddy 1a dudng tron ngoai tiép mot ddy hinh hop va dinh 1a tim cua ddy con lai cua hinh

hop.

4 3
AV, =27, B.v, =L C.v, = ’;“. D.VN:n;l.
Céu 18: Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy r, truc 00’ =2r va mit cau duong kinh 00’ . Goi S . ladién
tich mt cau va S, 1a dién tich xung quanh cua hinh try do. Khang dinh ndo dudi day ding ?
A. S, >S.. B.S <S_. C.S§, =S, =4m*. D.S =S =2m".

Cau 19: Mot tdm t6n hinh chit nhat kich thudc 50cm x 240cm, nguoi ta 1am céc thing dung nudc
hinh tru ¢6 chiéu cao bﬁng 50cm, theo hai cach sau(xem hinh)

- Cach 1. Go tAm ton ban ddu thanh mat xung quanh cia thing

« Céch 2. Cit tAm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, roi gd mdi tim d6 thanh mit xung quanh
cua mot thung.

S Ki hi¢u V, Ia thé tich cta thing go theo cach 1 va V,1a
- X . .V
1 tong thé tich cua hai thung go theo cach 2. Tim ti s6 7‘
2
V Vv
— A. L =4, B. 1=2.
v, [
o 14 1
C.L=1. D. L= l
v, v, 2

Cau 20: Ba doan théng SA,SB,SC @61 mot vudbng gbéc véi tao thanh mot tor dién SABC voi
SA=a,SB =b,SC = . Ban kinh r cia mit cau ngoai tiép tor dién d6 (tham khao hinh bén).

N A. r=2\a* +b* +2. B.r=Lb+c.
2+ 2+ 2
C.rZ%. D.r:%\/a2+b2+c2.

Céu 21: Thiét dién qua tryc cia mdt hinh nén la tam giac déu canh béng 2. Mot mit ciu c6 dién tich
bang di¢n tich toan phan cua hinh nén s€ c¢6 ban kinh r. Tim r.

A.r=\/§. B.r=§. C.r=2\/§. D. r=4.

Cau 22: Cho hinh chép S.ABC c¢6 dudng cao SA = a, ddy ABC 1a tam giac déu canh a.Tinh ban kinh r
mit cAu ngoai tiép hinh chép do.
=E. B.r=i. C.r=5—a. D.r:&.

12 12 12 12
Cau 23: Cho tt dién ABCD c6 canh AD vudng géc véi mit phang (ABC) va canh BD vudng goc voi
canh BC. Khi quay cédc canh tir dién d6 xung quanh truc la canh AB, c¢6 bao nhiéu hinh nén duoc tao
thanh ?

A. 4. B. 2. C.1. D. 3.
Cau 24: Cho hinh vuéng ABCD c6 canh béng a .Tinh dién tich § cua mat cau hinh tru tron xoay khi

A.r

quay dudng gép khiic BCDA xung quanh truc 12 duong thing chita canh AB. (tham khao hinh bén)
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B. S =5m’

C.S =’ D. S =5m’.

s e —
Cau 25: Ménh dé nao dudi déy sai ?
A. C6 v6 s6 mit phiang cit mit cAu theo nhitng dudng tron bing nhau.
B. Moi hinh chép ludn ndi tiép trong mit cau.
C. Mat tru va mat nén c6 chtra cac duong théng.
D. Ludn c6 hai dudng tron ¢6 ban kinh khéc nhau ciing nam trén mot mét nén.

Cau 26: Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 4, dién tich day béng dién tich mot mat cau ban
kinh bang 1. Tinh thé tich V, ctia khéi tru do.

AV, =8. B.V, =4. C. Vv, =6. D. V., =10.
Cau 27: Cho hinh nén tron xoay c6 dudng cao h =20cm , ban kinh day r =25cm. Mot thiét dién di
qua dinh cta hinh nén ¢6 khoang céch tir tim cua ddy dén mit phang chira thiét dién 1a 12cm. Tinh
dién tich S cua thiét dién do6.

A. §=250cm’. B. §= 400cm’. C.S =‘6250m2. D. S =500cm’.
Cau 28: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop bdi canh bén va mat day
bang 60°. Thé tich khbi cAu ngoai tiép hinh chép da cho (tham khao hinh bén).

47Ta3\/g 7Ta3\/g
AV, =———. B.V,=———.
27 27
87Ta3\/g 71a°\ 6
C.V, :T' D. V.= .

Cau 29: Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O cua hinh vudng dung dudng thang A vudng géc
v6i mat phang (ABCD) . Trén A lay diém S sao cho SO =§. Goi I 12 tAm cua mit cau. Xac dinh I

va ban kinh r ctia mit cau (Tham khao hinh bén).

5 A. I 1a giao diém ciia duong trung truc SA va dudng thiang SO; ban
kinh r = 3_a‘
4

B. I tring véi O; ban kinh r = %

C. I 1a giao diém ctia dudng trung truc SA va duong thing AB; ban
kinh r=a. i
D. I 1a giao di€m cua duong trung truc SO va dudng thang SA; ban

Cau 30: Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O cua hinh vudng dung dudng thang A vudng géc
v&i mat phéng (ABCD) . Trén A léy diém S sao cho SO = g. Goi I 12 tAm cta mit cau. Tinh thé tich

V. cua khéi cau tao nén boi mit cau do.
3 3 3 3
Ay =T B.v. =2 c.v, =2 p. v, =4
16 16 8 16

Chuyén dé 6. Mat nén - Mit tru - Mit ciu 35 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899



GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

Cau 31: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 céc canh bang a . Goi S 1a dién tich xung quanh
ctia khbi nén ¢6 dinh tim O cta hinh vudéng ABCD va ddy 13 hinh tron ni tiép hinh vuéng A'B'C'D’
(tham khao hinh bén). Tim S.

D a c i’ 71a*5
3 A. S= B.S= \/_
K p 2 2
AR B 2 2
A AN a5 a5
LN C.S= \/_ D. S= 5\/_.
J B 4
A - B

Céu 32: Cho hai dudng thang song song a va b . Goi (P) va (Q) 1 hai mit phang thay ddi lan luot di
qua a, b va vuong goc véi nhau Goi ¢ 1a giao tuyén caa (P) va (Q). Ménh de nao dudi day ding ?

A. ¢ thudc mat phang b dinh. B. ¢ thudc mit nén cd dinh.

C. cthudc mit tru ¢ dinh. D. ¢ thudc mat cau cd dinh.

Cau 33: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 céc canh bang a . M6t hinh nén ¢6 dinh tim O cua
hinh vudéng ABCD va c6 dudng tron day ngoai tiép hinh vuéng A'B'C'D'. Tinh dién tich xung quanh
S cua hinh nén.
1’2 11a*~\6 a3 a3

2 2 3 2

A §S= B. S= C.S= D. S=

Cau 34: Cho hinh chir nhat ABCD c¢6 AB=1 va AD =2 . Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AD va
BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh MN, ta dugc mdt hinh try. Tinh dién tich toan phﬁn Stp cua
hinh tru.

A. S, =6r B. S =4m C. S, =8m D. S =2m

Cau 35: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh déy bang a va géc hop bdi canh bén va mit day
bang 60°. Tinh dién tich S~ mit cau ngoai tiép hinh chép da cho.

2 4 2 2
A S =T B.§ =2 c.s =3m
mc 3 mc 3 mc 3

Cau 36: Cho tir dién ABCD canh bang a. Tinh dién tich xung quanh S,, cua hinh tru c6 day la duong

D. S . =871a’.

tron ngoai tiép tam gidc BCD va c6 chidu cao bang chidu cao cia tir dién ABCD.

27Ta2\/5 ﬂazx/z ﬂazx/g 37Ta2\/§
—2 .

ALS =———. B.S = . C.§ = . D.§ =
xq 3 xq 3 xq 2 xq

Cau 37: Cho hinh chép tir dién déu S.ABCD c6 canh ddy bang 3\/561, canh bén bang 5a. Tinh ban
kinh R mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A. R =+[3a. B. R=2a. C. R=2a. D.R:%a.

Cau 38: Trong tit ca céc hinh chép tr giac déu noi tiép mat cau c6 ban kinh bang 9, tinh thé tich V
cua khoi choép c6 thé tich 16m nhat. (tham khao hinh bén)
s

A. V =57642. B. V =144+J6.

C. V=144. D. V =576.

Cau 39: Cho hinh ch6p S.ABC c6 dudng cao SA = a, ddy ABC 1a tam gidc déu canh a. Tinh thé tich
khoi cau ngoai ti€p hinh chép.
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3 3 3 3
ALV, = 1177a . B.V, = 129671 . C.v, = 49711a . V.= 3437ma .
423 343 36 1296
Cau 40: Cho hai diém A, B c¢b dinh. M 12 diém di dong trong khéng gian sao cho MAB =30°. Ménh
dé nao dudi day diing ?
A. M thudc mit phang ¢ dinh. B. M thudc mit ciu cb dinh.
C. M thudc mit nén cd dinh. D. M thudc mit tru ¢b dinh.

Cau 41: Tinh S, 1a dién tich xung quanh cta hinh nén ¢6 ban kinh duong tron day bang r va c6 do
dai duong sinh bang /.

A.S, =1l B. S, =mil. C. s, =l D.s, =(m)L
Céu 42: Mot hinh tru ¢6 chidu cao bing ban kinh ddy va bing ~/2. Tinh dién tich toan phin S ciia

hinh tru d6.
A. S=12m B. S=6r C. S=4r D. S =8
Cau 43: Mot khoi tir dién déu canh a noi tiép mot khdi nén. Thé tich V,, ctia khdi nén do .
3 3 3 3
A.VN:na\/g. B.VN=na\/g. C.VNz’T‘“E. D.VN=na\/§.
27 9 27 27
Cau 44: Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a . Tinh dién tich xung quanh S,, cua hinh try tron

xoay khi quay duong gip khic BCDA xung quanh tryc 13 dudng thing chtra canh AB. (tham khéo hinh
bén)

A. qu =714, B. qu =271’
2
c.s =@ D. S =4m.
xq 2 xq

CAu 45: Mot tir dién déu canh a c6 mot dinh trung véi dinh cda hinh nén, ba dinh con lai nam trén
duong tron day cua hinh nén. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh non.
2 2 2 2
TTa \/E Ta™ 3 Ta™ 3 a3
A.S = . B.S = \/_ C.§S = \/_ D.S = \/_
xq 2 xq 4 xq 3 xq 2
Cau 46: Néu cit mat xung quanh cua hinh nén tron xoay theo mot dudng sinh roi trai ra trén mit
phang thi ta s€ dugc mot hinh quat c6 ban kinh bang d¢ dai duong sinh cua hinh nén va mot cung tron
6 d¢ dai bang chu vi dudng tron ddy cua hinh n6n. Goi S, 1a dién tich hinh quat, S, 1a dién tich xung

quanh cta hinh n6én. Tim—~.

xq

S N
/ A.—":l. B. —L=2
S, 2 S,
S S
C. = :1. D. —~=1
4

e qu qu

Cau 47: Cho hinh S.ABC c6 ddy ABCla tam gi4c déu canh a3, canh bén SA vudng goc voi day va
SA=a2. Tinh dién tich S ctia mit cau ngoai tiép hinh chép di cho.

2
A. S =127’ B. S = 674", C. S= 3’;" . D. S =2674".

Cau 48: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 cic canh ciing bang a. Tim béan kinh r ciia mit cu
ngoai tiép hinh chép do.

37
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Ar=a2 B.r=a\/§ C.r=aV3 D.r:§

2
Cau 49: Cho khdi nén (N) c6 ban kinh dy bang 3 va dién tich xung quanh bang 157z Tinh thé tich V
cua khoéi nén (N).
A. V =36m. B. V=20 C.V=12m D. V=607

Céau 50: Cho hinh 1ap phuong canh a noi tiép trong mot mat cdu. Tinh ban kinh R dudng tron 16n cua
mat cau do.
a3

A.Rz”‘f. B.Rzg. C. R=a 3. D. R=,

Cau 51: Mot hinh tru ¢6 hai day 1a hai hinh tron (O,r) va (O’ ,r). Khodang céach gitra hai day la

00' = r\/g . Mot hinh nén c6 dinh 1a O' va ddy 1a hinh tron (O,r). Goi S, 1a dién tich xung quanh

. S
cua hinh try va S, 1a dién tich xung quanh cua hinh nén. Tim ti s6 S—l
2
S S S S
A.—lzﬁ. B. 2L =43. C. 2L=243, p. 2=l
S, 3 S, S, S, 3

Cau 52: Nguoi ta bo ba qua béng ban ciing kich thude vio trong mot chiéc hop hinh try c6 ddy bang
hinh tron 16n ctia qua béng ban va chiéu cao bing ba lan duong kinh qua bong ban. Goi S, 1a tong

.S
dién tich cua ba qua bong ban, §,1a dién tich xung quanh cua hinh try. Tim ti s6 S—l
2
A Doy, B. L=, c. -1 p. =3
S, S, S, 2 S, 2

Cau 53: Tinh thé tich mot khéi try c6 thiét dién qua truc 12 hinh vudng, biét dién tich xung quanh bang
4rr.

AV, =1 B.V. =2m C.V, =3m D.V, =4m

Cau 54: Mot hinh hop chit nhat ndi tiép mit cau va c6 kich thuée 12 a,b,c. Tim ban kinh r ciia mit
cau.

A.r=va*+b* +c’. B.r=%\/a2+b2+cz.
C.r=%\/a2+b2+cz. D.r= 2(a2+b2+c2).

Cau 55: Mot hinh try c6 ban kinh ddy bang r va thiét dién qua tryc 1a hinh vudng. Tinh thé tich cua
khoi lang try tir gidc déu ndi tiép hinh tru.

AV, =4r. B. V., =2r. C. Vv, =3r. D. V, =5r.
Cau 56: Tinh S, 1a dién tich xung quanh cta hinh try c6 ban kinh day bang r va c6 do dai duong

sinh bang 1.
A. S, =2ml. B.S =7l C. S, =d4ml D. S =7l

Cau 57: Ki hiéu 7,7, 1an luot 1a ban kinh ctia cdc mat cau ngoai tiép, noi tiép, tiép xtc voi cdc canh
ctia mot hinh 1ap phuong. Khing dinh nao dudi dy 1a ding ?

Ao r > >, B.r,>r>r,. C.n>rn>r. D.r,>r,>r.
Cau 58: Mot hinh hdp chit nhat c6 day 1a hinh vuéng canh a, canh bén hinh hdp béng 2a. Tinh dién
tich xung quanh ciia hinh nén c6 ddy 1a dudng tron ngoai tiép mot ddy hinh hop va dinh 1a tim cia ddy
con lai cda hinh hép.
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2 2 2 2
A s =24 B. S _ 17 C. S _ 17 pD.s =™

o > o 5 0 R xq 1

Cau 59: Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 tam gidc déu. Tim ti s thé tich ciia khdi cau ngoai tiép
va khéi cau noi tiép khbi non.
A.4. B. 6. C.8. D. 2.

Cau 60: Mot hinh tru ¢6 chiéu cao bang 24/2 va ban kinh day bang g Tinh dién tich xung quanh S

cua hinh tru d6.
A. S=67R/2. B. S = /6. C.S=2m D. S =2m/6.

2

~ A Ko A odea . . 8ma , - , Ao A a4y
Cau 61: Mot khoi cau c6 dién tich bang . Tinh ban kinh R cta khoi cau d6.

a\/g a\/g a\/z Cl\/g
2 3 3 6

A. R= B. R= C.R= D. R=

Cau 62: Cho hinh tam gidc déu S.ABC c6 AB= a~3,5A = a~/2. Tim bén kinh R ctia mit ciu ngoai
tiép hinh chép da cho.
2a+/15 ax/_

: D. R=——

5 2
Cau 63: Cho hinh ldng try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 9 canh déu bang a . Tinh thé tich khdi cau
duoc tao nén bdi mat cau ngoai tiep hinh lang tru.

3 3 3 3
Ay 2 gy 20 c.y =21 p.v=1"%
54 54 21 54
Cau 64: Hinh chép S.ABC c6 ddy l1a tam gidgc ABC vudng tai A, c6 SA vudng géc v6i mit phing
(ABC)va SA=a,AB=b,AC =c . Mat cau (S) di qua cac dinh A,B,C,S c6 ban kinh 1a . Tim r.

2{la+b+c
A. r=2Na* +b*+c*. B.r=+da*+b*+c . C.rZ%. D.r:%\/a2+b2+c2.
Cau 65: Cho hinh try c6 ban kinh day r, truc 00’ =2r va mit ciu duong kinh 00’ . Goi V. la thé

tich khéi cau va V, 1a thé tich khéi try d6. Khang dinh nao dudi day la ding ?

A. R=a. B. R=2a. C.R=

V V % %
A.—T:g. B. L =3. C.-L=2 D.—T:3
V. 3 V. - V. 2
Cau 66: Tinh ban kinh R ciia mit cau ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 2a.(tham khao

hinh bén)

v; i Jia

A. R=a. R——.

C. R=2\3a. D.R= \f 3a.

Cau 67: Ménh dé nao dudi day sai ?
A. C6 mOt mat cau di qua cac dinh ctia mot hinh lang try c6 day 1a mot tir gidc 16i.
B. C6 mdt mat cau di qua céc dinh ciia m¢t hinh hdp chir nhat.
C. C6 mdt mat cau di qua cac dinh cia mot tir dién bat ki.
D. C6 mdt mat cau di qua cac dinh ctia mdt hinh chép déu.
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Cau 68: Cho hinh ch6p S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh bang 1, mét bén SAB la tam gidc
déu va nam trong mit phang vudng géc v6i mit phing ddy. Tinh thé tich V cua khdi ciu ngoai tiép
hinh chép da cho.

5«/571 5«/571 4«[7‘[ 15
54 18

A. V= B.V= CV—— D.V=—rr-0-.
54
Cau 69: Trong cac da dién dudi day, da dién nao khong ludn luon noi tiép duge trong mat cau ?
A. Hinh chép tam gidc(tir di¢n). B. Hinh chép ngii giac.
C. Hinh chép tu giac. D. Hinh hop chir nhat.

Cau 70: Néu cit mat xung quanh cia hinh try theo mot dudng sinh, rdi trai ra trén mot mét phang thi
ta s€ dugc mot hinh chit nhat c6 mot canh bang duong sinh / va mdt canh bang chu vi cia duong tron
day. D¢ dai duong sinh / bang chiéu cao 4 cua hinh tru. Goi S, 1a dién tich hinh chir nhat, S, la dién

AL Sa o B. Su -y
S S
c. Sa -1 . S 21
I S, 2 S, 4

Cau 71: Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, AB= ax2,SA=SB=5C.
Géc gitta SA va mit phang (ABC) bang 60°. Bén kinh r mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC theo a

la.

A. r= D.r=

_2a3\/§' B.r:2a\/§. C. r=#. —é.

Cau 72: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a,AD =2a va AA'=2a. Tim bén kinh R
clia mit cdu ngoai tiép tr dién ABB'C'.

A. R—%{ B.R=%. C. R=3a. D. R =2a.

Cau 73: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh dédy bang a va géc hop bdi canh bén va mit day
bang 60°. Tinh ban kinh r ciia mét cAu ngoai tiép hinh chép. (tham khao hinh bén)

:Cl\/g _Sa\/g
3 .

B. r=
12

5a _5a\3
=

C.r=—. D.r=
12

Cau 74: Cit mot hinh nén bing mot mét phiang di qua truc cta nd, ta duge mot tam gidc vudng cin c6

dién tich bang % Tinh dién tich xung quanh S cta hinh nén do6.

A 5213 g, 5=3m2, . S_i S_ﬂ
3 2
Cau 75: Mot khdi cau c6 thé tich bang 2887z Tinh béan kinh R cuia khéi cau dé.
A. R=09. B. R=12. C. R=3. D. R=6.
Cau 76: Cho hinh nén dinh S c6 ban kinh day bang r, goc ¢ dinh 12 2a,45° <a <90°. Tinh dién tich
xung quanh cta hinh nén (tham khao hinh bén).

40
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Q 270 Vi
A.S =——. B. S =- .
4 sina 7 sin2a

2 2

7 Tr Tr

C.§ = . D.§ =——.

1 cosa 7 sina

M

Céu 77: Cho hinh chép ttr gidc S.ABCD c6 tat ca cdc canh déu bang a. Tinh dién tich S, clia mit cau
ngoai tiép hinh chép.
A.§ = 2714’ B.S = 71a’. C.S§, = Arta’. D. S =371a’.

Cau 78: Cho tam gidc déu ABC canh a. Goi (P) 1a mit phiang qua BC va vudng géc voi mp(ABC).
Trong (P), xét duong tron (C) duong kinh BC. Tinh dién tich S, cua mat ciu ndi tiép hinh nén c6
dayla (C), dinh 1a A.

_2ma’ na’ ma’

A.S =ma’. B.S = . c.§ =—. D.§ =—.
mc mc 3 mc 3 mc 2

Cau 79: Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 377’ va ban kinh diy bang a. Tinh d6 dai

duong sinh / cia hinh nén da cho.

A. l—ﬁ B. [=2\2a. C.1=3a. D.z:%“.
Cau 80: Tinh thé tich V cta khdi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong c¢6 canh bang a.
3 3 3

A V=T B.v="% C.V=rmd. p.v="4

Cau 81: Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a . Tinh thé tich V. cua khéi ciu hinh tru tron xoay khi
quay duo‘ng gap khuc BCDA xung quanh truc 1a duong thang chira canh AB. (tham khao hinh bén)

_5ma’ \/_lTa

AV == BV, =
557’ na’
C.V, == D.V, ="

Cau 82: Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB=a,AC = a\/g . Tinh d¢ dai duong sinh / ciia hinh nén
nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh tryc AB.
A.l=\/5a. B.l=a. C.[l=2a. D.l:\/ga.

Cau 83: Cho mdt hinh try c¢6 dién tich xung quanh bang 5077 va d6 dai duong sinh bang duong kinh
cua duong tron day. Tinh ban kinh r cua dudng tron day.

A.r:%. B.rZ#. C.r=5. D.r=5\/7_T.

Cau 84: Cho tam gidc ABCvudng tai A, AB =2a,AC =a. Tinh d6 dai duong sinh / cia hinh nén
nhéan dugc quay cac canh cua tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A. [=aV5. B. [=a\3. C. [=3a. D. [=5a.

Cau 85: Cho hai diém A, B ¢b dinh va diém M di dong thoa man didu kién AMB =90°. Héi céc diém
M thudc mat nao trong cdc mat sau?
A. Mat non. B. Mat tru. C. Mit phang. D. Mat cau.

Cau 86: Cho tam giac vuong ABC c6 hai canh géc vudng CB =a,CA =b . Quay tam gidc ABC quanh
dudng thing CA. Tinh thé tich khi tron xoay tao thanh.

AV ="b B.v="g. c.v="r. D. v="ap,
3 3 3 3

Chuyén dé 6. Mat nén - Mit tru - Mit ciu 41 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899



GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

CAu 87: Tinh dién tich S ctia mit ciu c6 ban kinh R = ax/g.

A. S =47ma’. B. S =371’ C. S =127, D. S =437,

Cau 88: Cho tam giac déu ABC canh a . Goi (P) 1a mat phang qua BC va vudng gbéc voi mp(ABC).
Trong (P), xét duong tron (C) duong kinh BC. Tim an kinh r mat cau (S) di qua (C) va diém A.

a\/_ a\/_ i. D. r=a\/§.
4

A.r=—. B.r=—. C.r=
3 2

Cau 89: Cho hinh nén tron xoay cé duong cao h=20cm, ban kinh day r =25cm. Tinh dién tich
xung quanh S cua hinh nén.

A. S =251025¢m>. B. S =256257tcm’.
C. S =7/1025¢cm?. D. S =25//1025¢m>.

Cau 90: Cho hinh nén dinh S, ddy 1a hinh tron tim O ban kinh r. Mot mat phang (P) di qua dinh S

ctia hinh nén cét hinh nén theo mot thiét dién 12 tam gidc SAB vudng cin tai S. Biét dién tich tam gidc
2

SAB la 3% Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén (Tham khao hinh bén).

_ 3 w6

4 4
: lTrzx/E : ﬂrzx/g
c.s, =" L=

A. S

Cau 91: Cho tir dién déu ABCD c6 canh day bang 3a. Hinh nén (N) c¢6 dinh A va dudng tron dayla
dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD. Tinh dién tich xung quanh S, cua (N).(tham khao hinh bén)

A. S, =6\3ma’. B. S, =337,

C. qu =674, D. qu =127a°.

Cau 92: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABCla tam gidc vudng tai B, SA vudng goc voi mat phang
(ABC) vacod SA=2, AB=3,BC =4. Tinh thé tich V khdi cau ngoai tiep hinh chép da cho.

T T T T
=—. B.V=—r— C.V=r—. D. V= .
2429 629 3v29 24~/29

Cau 93: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a mot hinh vudng canh a va cic canh bén cung tao voi day

mot géc 60°. Tinh theo a thé tich cua khdi nén c¢6 dinh S va day cia hinh nén d6 1a hinh tron c6
duong kinh bang AC.

a3 ﬂa‘\f a3 a6
T .

AV, = B.V, = C.v, = . D.V, =
. 12 . 12
Cau 94: Cho tir di€n déu ABCD c6 canh 1a a. Tinh ban kinh r cua mat cau ngoai tiép tir dién da cho.
(tham khao hinh bén)
A. =a\/g. B.r=a\/g.
4 2
C. a6 D. :ﬂ.
6 4
42
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Cau 95: Cho hinh ling try tam gidc déu c6 cic canh ciing bang a . Tinh dién tich S cua mat cau
ngoai tiép hinh ling try.
7ma’ Tna’ _Tna’

A.S = . B.S = . Cc.S
mc 2 mc 6 mc 3

D. S =771a’.

Cau 96: Ménh dé nao dudi day ding ?

A. Hinh chép c6 ddy 1a tir thi c6 mit ciu ngoai tlep

B. Hinh chop c6 déy 1a hinh thang cén thi ¢6 mét cau ngoai tiép.

C. Hinh chép c6 ddy 1a hinh thang vudng thi c6 mat cau ngoai tiép.

D. Hinh chép c6 ddy 1a hinh binh hanh thi ¢6 mit cau ngoai tiép.

Céu 97: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 9 canh déu bang « . Tinh dién tich S cua mat
cau ngoai tiép hinh ling tru (Tham khao hinh bén).

2 2
AL §=T B s=1"4"
3 3
2 2
c. s=1m" p. s="2_
2 3

Cau 98: Goi 0,,0,,0, 1an luot 12 tAm cta cdc mat cau ngoai tiép, noi tiép, tiép xuc v&i cac canh cua
mot hinh 13p phuong. Ménh d€ nao dudi day ding ?

A. O, trung v6i O,. B. 0,,0,,0, trung nhau.

C. O,tring v6i O,. D. O, trung voi O,.

Cau 99: Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 d6 dai canh day bang a, canh bén AA' ==

Tinh thé tich V ctia khdi cau ngoai tiép lang tru da cho.
3 3 3 3
8ma ' B.V=327Ta ' C.V=16ﬂa ' D.V=4ﬂa '
81 81 81 81
Cau 100: Cho mat cdu (S) tim O, ban kinh R =3. Mit phing (P) cach O mot khoang bang 1 va cit
(S) theo giao tuyén 1a dudng tron (C) ¢6 tim H. Goi T'1a giao diém cua tia OH véi (S). Tinh thé tich V

ctia khéi nén c¢6 dinh T'va day 1a duong tron (C). (tham khao hinh bén)

AV =

A. V=32 B. V—%T
C.V=%T. D. V=16rr

Cau 101: Cho tam gidc vudng cin ABC c6 canh huyén AB = 2a . Trén duong théng d qua A va vudng
gdc voi mat phang (ABC), lay di€m S khac A ta dugc tir dién SABC. Mit phe“ing (SBC) tao voi mat
phing (ABC) mot géc bang 30°. Tinh béan kinh r ciia mét cau ngoai tiép tir dién SABC.

a21 _a® _a21 a4
3 6 6 2

A.r= B. r= C.r= D. r=

Cau 102: Cho hai hinh vudng ciing c6 canh bang 5 duoc xép chfmg 1én nhau sao cho dinh X cua hinh
vuong la tdm cua hinh vudng con lai (nhu hinh v& bén). Tinh thé tich V cua vét thé tron xoay khi quay
md hinh trén xung quanh truc XY.
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" 125(1+42) 7 125(5+442)
av=——~L By =

125(2+42) 7 o V=125(5+4«/§)n

C.V= .
24 24

Y

Cau 103: Ménh d& nao dudi day ding ?

A. Moi hinh hop déu c6 mit cau ngoai tlep

B. Moi hinh hdp chit nhat déu c6 mat cau ngoal tlep

C. Moi hinh hop dimg déu c6 mit cau ngoai tiép.

D. Moi hinh hdp c6 mdt mat bén vudng gbéc véi day déu c6 mit cau ngoai tiép.

Cau 104: Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C'c6 tam gidc ABC vudng tai B, AA'=AC = a~2. Tinh
dién tich S mét cau ngoai ti€p hinh lang tru da cho.

A. S=4ma’. B. S =16ma’. C. S =8ma’. D. S =2ma’.

Cau 105: Cho mit ciu tim O, ban kinh R. Xét mat phang (P) thay dbi cit mat cau theo giao tuyén 1a

duong tron (C). Hinh nén (N) c6 dinh S nam trén mat cau, c6 day la duong tron (C) va chiéu cao 1a
h(h>R). Tinh h dé thé tich khdi nén duoc tao nén béi (N) c6 gia tri 16n nhét.

A. h=+3R. B.h=37R. C. h=+2R. D. h= 43R
CAu 106: Cho tt dién déu ABCD c6 canh 13 a. Tinh dién tich S, ciia mat cu ngoai tiép hinh tr dién.
2
A. S, =37, B.s, =% cs = D. s, =
2 2 4
Cau 107: Tinh dién tich S cia mat ciu ngoai tiép hinh 1ap phuwong c6 canh bang 4.
A. S =1671/3. B. § =247 C. S =87/m/3. D. S =487

Cau 108: Cho khéi nén (N) c6 bén kinh dédy bing 3 va dién tich xung quanh bing 1577. Tinh thé tich
V cta khoi nén (N).
A. V=601t B. V=20 C.V=36rr D. V=12
Cau 109: Mot hinh try c6 hai day 1a hai hinh tron ndi tiép hai mat ctia mot hinh 1ap phuong canh a.
Tinh thé tich V cua khoi tru.

ma’ na’ ma’ ma’

B.V= C.V= D.V:T.

Cau 110: Cho to dién SABC c6 ba canh SA,SB,SC d6i mdt vudng gbéc véi nhau. Biét
SA=a,SB =2a,SC =3a. Tinh dién tich S ciia mit cu ngoai tiép t dién di cho.

AV =

7ra’
A. S =87a’. B. S =14714". C. S =247, p. s="4_

Cau 111: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi V, 1a thé tich khdi 1ap phuong va V, 1a thé tich

khdi cau ngoai tiép khéi 1ap phuong da cho. Tinh Y

2

N Y g Yiod3 A5 p. Y-8

V, 2 V, 2m V, 3
Cau 112: Cho hinh chép S.ABC c¢6 diay ABCla tam gidc vudng tai C, SA vudng géc v6i mat phing
(ABC) va c¢6 AC= 242, mit phing (SBC) tao véi ddy mot géc 60°. Tinh dién tich S ciia mit ciu
ngoai ti€p hinh choép da cho.

A. s_%T B. S =407 C. §=2247 D. S =1607z

3
Cau 113: Tinh dién tich S cia mit cau c6 ban kinh ddy bang r.

'V, 3m’
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A. S=4m. B. S=2m". C. S=4m’. D. S=m’.

Cau 114: Mot hinh nén tron xoay c¢6 chidu cao 4 =20, ban kinh diy r=25. Tinh dién tich xung
quanh § cua hinh nén.

A. §=1257 B. S =25/1/41. C. S =125//41. D. =257

Céau 115: Cho hinh nén c¢6 dudng sinh bang a2 va géc gitta duong sinh va mit phing dy bang 60°.
Tinh thé tich V cua khoi nén duoc tao nén tir hinh nén da cho.

a6 a6 amf3 a6

AV = . B.V= . C.v= . D.V=
3 6 3 12

Cau 116: Cho hinh nén c6 ban kinh day r = \/5 va d¢ dai duong sinh / =4.Tinh di¢n tich xung quanh
S,, cuahinh nén da cho.

A. S, =397 B.S, =127 C. S, =43m. D. S, =837

Cau 117: Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O cua hinh vudng dung duong thing A vudng
géc voi mit phang (ABCD) . Trén A ly diém S sao cho SO :g. Goi I 12 tAm cta mat cAu. Tinh

di¢n tich S ctua mdt cau do.

_3ma’ Ta 97ta

2
A S = . B.§ =T C.S = p.§s =2
mc 4 mc 4 mc 4 mc 2

Cau 118: Cho hinh nén dinh S ¢6 ban kinh ddy bang r, géc & dinh 1a 2a,45" <a <90°. Tinh thé tich
ctia khbi nén.

471 cota 7T cota 7 tana
AV, =71 cot 2a. BV =———. . D.V =——

N 3 N 3

Cau 119: Cho hinh ldp phuong c6 canh bing a. Mot hinh nén c6 dinh 1a tim cua ddy trén va c6
duong tron day la dudng tron ndi tiep day dudi cua hinh 1ap phuong. Tinh dién tich xung quanh S cia
hinh nén do.

a5 a5 a3 a3

A S= . B. S= . C.S= . D. §= .
4 2 4 2

C.V, =

Cau 120: Goi V 1a thé tich ctia khoi cdu ban kinh ddy bang r. Tim V.
A.V=4m’. B.V=%7Tr3. C. V:%ﬂﬂ. D. V=%7Tr2.

Cau 121: Khing dinh nao dudi ddy sai ? Cac hinh chép sau ddy ludn c6 cac dinh nam trén mot mit
cau:

A. Hinh chép tir giéc. B. Hinh ché déq n_giac.

C. Hinh chép tam giac. D. Hinh chép déu ngii giac.

Cau 122: Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB =2a, AC = a. Tinh dién tich xung quanh S cua hinh n6én
duoc tao nén khi quay cac canh ctia tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A. § =1’ 3. B. S = 11’5 C. § =ma*2. D. S =7’

Cau 123: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 5. Mt hinh nén tron xoay dugc sinh ra
khi quay céc canh cta tam gidc AA'C' xung quanh truc AA'. Tinh dién tich xung quanh S cta hinh
non.

A. §=25m6. B. S =251/2. C. §=25m/3. D. § =257

C‘ﬁu 124: Nguoi ta xép 7 vién bi ¢6 cung ban kinh r vao mot cai 1o hinh try sao cho tat ca cac vién bi
déu tiép xiic véi day, vién bi nim chinh giita tiép xtdc v6i 6 vién bi xung quanh va mdi vién bi xung
quanh déu tiép xtc véi cac duong sinh cua lo hinh tru. Tinh dién tich day S, cua céi lo hinh tru.

A. S, =97, B. S, =18 C. S, =36/ D. §, =167,
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Cau 125: Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD c6 cic canh ciing bang a.Tinh ban kinh r ctia mit ciu
ndi ti€p hinh chép do.

a\/g a\/g a2 a2

A.r=—. B.r=—F——. C.r=—. D.r=—p——.
2(1+J§) 4(1+J§) 4(1+J§) 2(1+J§)

Cau 126: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 céc canh bang a . Goi V 1a thé tich cua khdi nén

¢6 dinh tim O ciia hinh vudng ABCD va déy 1a hinh tron noi tiép hinh vuéng A'B'C'D'. Tim V.

A. V:lﬂaS. B. V:LﬂaS. C. V:iﬂcf. D. V:lﬂcf.
6 24 12 3

Cau 127: Hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bén AA' = 236,B'C' =3, dién tich mat day
bang 12. Tinh thé tich V ctia khdi cau ngoai tiép hinh hop da cho.
A v =381 B.v =37 c.v=337 p.v =357

6 2 8 24
Cau 128: Cit mot hinh nén bang mot mit phiang qua tryc cta né ta dugc mot tam gidc vudng cin c6
canh huyén bang a\/E . Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh nén.

As =T B.s =% c.s =™ D.S =md.

xq 4 xq 2 xq 2 xq
Cau 129: Cho hinh hop chit nhdt ABCD.A'B'C'D' ¢6 AD =8,CD =6,AC' =12. Tinh dién tich toan
phén S;p cua hinh try c6 hai duong tron day 1a hai duong tron ngoai tiép hai hinh chir nhat ABCD va

A'B'C'D’. (tham khao hinh bén)

o A-s, =5(a11+5)7 B. S, =5767
C. s, =10(2V11+5) 7 D. S, =267

Céu 130: Cho hinh ch6p S.ABC c6 duong cao SA = a, ddy ABC la tam gidc déu canh a. Tinh dién tich
mat cau ngoai ti€p hinh chép doé.

_Tma’

2
A.S = _ b

4 2
C.s, = =P

2
B.s =307 . D.S =
mc 49 7 mc 36
Cau 131: Cho hinh tru ¢6 ban kinh R =a, mat phé“ing qua truc cit hinh tru theo mot thiét dién c6 dién

tich bang 64°. Tinh dién tich xung quanh S ciia hinh try dé.

A. S =97a’. B. S =127ma”. C. § =3ma’. D. S =6ma’.

Ciu 132: Cho khdi non c6 ban kinh ddy r=+/3 va chidu cao & =4.Tinh thé tich V cia khéi nén da
cho.

A. V=16”*/§. B. V=47 C. V=163 D. V=127

3
Cau 133: Goi V 1a thé tich ctia khéi tru tron xoay c6 chiéu cao / va ¢6 ban kinh ddy bang . Tim V.

A.V =7rh. B. V=mh. C.v= %mh. D.V =%m2h.
Cau 134: Goi S 1a dién tich xung quanh ciia hinh nén tron xoay dugc sinh ra boi doan thing AC’ cua

hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh b khi quay xung quanh truc AA". Tim S.
A. S =3, B. 5= nb*\6. C. S=6mv’. D. S = 2.
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Cau 135: Cho tir dién déu ABCD canh a. Tinh thé tich V cta khéi cau ngoai tiép tir dién da cho.

11a*\6 1’6 11a*\6 11a*\6

B.V-= . C.v= . D. V= .
12 6 8 3

Cau 136: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 cic canh déu bing a\/g . Tinh thé tich V cta khéi
n6n dinh S va duong tron day 1a dudng tron ndi tiép tor gidc ABCD.(tham khéao hinh bén)

AV =

S 3 3
Ay =2 B. V:ﬁ”“ .
6 6
3 3
C V:ﬂa . DV = 271a
2 2

al2 B

Cau 137: Cho hinh nén dinh S ¢6 chidu cao & =a va ban kinh day r = 2a. Mit phiang (P) di qua dinh

S cit duong tron ddy tai A va Bsao cho AB = 2\/§a. Tinh khoang cach d tir tim cua duong tron day
dén (P).(tham khao hinh bén)

A a=¥2 pa=¥

2 5
c.a=¥
2

D.d=a.

Cau 138: Trong mit phang cho mot hinh lyc gidc déu canh a . Tinh thé tich V.. Cua khdi tron xoay ¢6

duogc khi quay hinh lyc gidc d6 quanh duong thing di qua hai dinh déi dién cua no.
3 3

_3ma’ _Tla 3 _Ta
AV, = R B.V, = 7 C.V,, =m. D.V,, =
Céu 139: Cho mit cdu ban kinh R ngoai tiép mot hinh 14p phuong canh a. Ménh dé nao duédi day
diang ?
A. a=2\3R. B.a=&. C.a:@. D. a=2R.

3 3

Cau 140: Mot hinh try ¢6 hai ddy 1a hinh nén noi tiép hai mat cia mot hinh 14p phuong canh a . Tinh
thé tich V. cua khdi tru.

3

3 3
AV, =47, B.VT:ﬂ;. C.VT:3Z". : T—”Z.

Cau 141: Cho hai diém cb dinh A , B va mot diém M di dong trong khong gian thoa man diéu kién

MAB =a va 0° <a <90°. Hoi diém M thudc mat nao trong cac mat dudi day?

A. Mit try. B. Matphang . C. Mit cau. D. Mit nén.

Cau 142: Cit mot hinh nén béng mot mat phe“ing qua tru cua né ta dugc mot thiét dién 1a mot tam giac
déu canh 2a. Tim dién tich xung quanh § ctia hinh nén (tham khao hinh bén).

" A. S=7ma’. B. S =27,

C. S =23’ D. S =47’
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Cau 143: Trong khong gian cho tam gidac ABC vuodng tai A,AB=a va 1@ =30°. Tinh thé tich V
ctia khdi nén nhan duoc khi quay tam gidc ABC quanh canh AC.
Vama' 5y =
3 9
Cau 144: Cho tam gidc vudong ABC c6 hai canh géc vuong CB =a,CA=b . Quay tam gidc ABC
quanh duong thing CB. Tinh thé tich khi tron xoay tao thanh.

AV = C. v=\3m". D. V=,

av=Zgp B.v="p cv==a D.v="ap.
3 3 3 3
Cau 145: Mot hinh tru ¢6 chiéu cao bang ban kinh ddy. Hinh nén c¢6 dinh 12 tim day trén cta hinh try

va day 1a hinh tron ddy duéi cta hinh try. Goi V| 1a thé tich hinh try, V,1a thé tich hinh nén. Tinh K

B. =2 c. L=t D.L=3

v, v, v,

A.

Nm

==

Cau 146: Cho hinh nén (N) ¢6 dudng sinh tao véi ddy mot goc 600 Mit phing qua tryc cua (N) cit
(N) duoc thiét dién 1a mot tam gidc c6 ban kinh dudng tron ndi tiép bang 1. Tinh thé tich V cua khdi
nén gioi han bdi (N). (tham khao hinh bén)

A. V=37 B. V=33

C. V=93 D. V=97

Cau 147: Mot hinh try c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng, dién tich xung quanh bang 477. Tinh
dién tich § mat cau ngoai tiép hinh try.
A. S =12 B.S =38 C.§, =10m D.§ =6

Cau 148: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 AB = a, canh bén SA tao voi ddy mot goc 60°. Mot
hinh nén c6 dinh S, dy 14 hinh tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh dién tich xung quanh S cia hinh
nén do.
S’ B, 5= 47 . 5= D.s="2
2 3 3 3
Cau 149: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat vé6i AB =3a,BC =4a,5A =12a va SA
vudng géc v6i ddy. Tinh ban kinh R ctia mét ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD.(tham khao hinh bén)

2

A S=

B. R=%,
D. =19
2

R

Céu 150: Cho hinh nén tron xoay c¢6 dudng cao h=20cm , ban kinh ddy r =25cm . Tinh thé tich V
cuia khoi non tao thanh bdi hinh né d6.

= 500”0m3. B.V= 125007-[cm3. V= 1257Tcm3. D. V= 2520”cm3.
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Cau 151: Cho hinh chép S.ABC c¢6 diay ABCla tam gidc vudbng tai B. Biét
AB =a,BC = a2, SA = a\/3 va SA vudng géc véi ddy. Tinh thé tich V cua khdi cAu ngoai tiép hinh

chép S.ABC.
1a* 6 1a* 6
2 3

A. V =271’ 6. B. V = ma’\6. C.V= D.V=

Cau 152: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABCla tam gidc déu canh bang 1, mit bén SAB 1a tam giac
déu va nam trong mit phang vudéng géc voi mat day. Tinh thé tich V ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép
da cho.

A. v-ﬂ B. V—Q c.v =351 b, v =3157

54 18
Cau 153: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 9 canh déu bang a . Xac dinh ban kinh r cua
mat cau ngoai tiép hinh lang try.

a7 _a21 _a21 _a21
C.r= D. r= .

A.r=——m. B. r= . . . .

6 3 6 21
Cau 154: Tim s6 mat cau chira duong tron cho trudc. ’
A. 2. B. 0. C. Vb so. D. 1.

Cau 155: Cho ti dién ABCD c6 tam gidgc BCD vudng tai C,AB vudng gbéc véi mit phing (BCD),
AB =5a,BC =3a vi CD =4a.Tinh ban kinh R cta mit ciu ngoai tiép t dién ABCD.(tham khao

hinh bén)
A
A.RZSa\/E. B.R:SNE.
2 2
C.R:S“;@. D.R:S“;E.

Cau 156: Cho tam gidc déu ABC c6 canh a quay quanh duong cao AH tao nén mot hinh nén. Tinh
dién tich xung quanh S cta hinh n6n do.

2 2
A. S, =, B.s =24 C.s :”‘“/5 s =1

g 4 . g . * P

Céau 157: Cho hinh lang try tam gidc deu ABC.A'B'C' ¢6 @6 dai canh day bang a va chiéu cao bang
h. Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép ling tru do.

a’7th a’1h

A. V=d’rh. B.V= C. V =3a’mh. D.V=

Cau 158: Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37’ va ban kinh ddy bang a.Tim do dai
duong sinh / ctia hinh nén da cho.

A. 1=3a, B.1=2a. C. 1_37" D. 1=2\2a.

Cau 159: Cho hinh chép déu S.ABCD déy 12 hinh vudng canh @ va canh bén tao véi day mot goc 60°.
Tinh di€n tich xung quanh S, cuta hinh n6n ngoai tiép hinh chép da cho.

2
A. qu =271a’. B. qu :%nazl C. qu e~y D. qu :\/Eﬂaz.

Cau 160: Cho hinh lang tru tam gidc géu ABC.A'B'C' ¢6 6 dai canh day bang a va chiéu cao bang
h. Tinh thé tich V cua khoi tru ngoai tiép lang tru da cho.
ma’h ma’h

A.V =3ma’h. B. V = ma*h. C.V= D.V=
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Cau 161: Cho hinh chép S.ABCcé day ABC1a tam gidc vudng tai A, hinh chiéu vudng géc cua dinh

S trén mat ddy 1a trung diém ciia canh BC. Biétrang AB=a, AC = a3, dudng thang SA hop véi day
mdt goc 60°. Mot hinh nén dinh S, day 14 hinh tron ngoai tiép tan gidc ABC. Tinh thé tich V cua khéi
non.

a2 a3 a3 aml5

AV = . B.V= . C.v= . D. V= .
6 3 9 2

PAP AN CHUYEN DE 6

gal= >
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12
1

12
2

12
3

o= >

~oli-—lg
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CHUYEN PE 7
PHUONG PHAP TQA PO TRONG KHONG GIAN

A. KIEN THUC CAN NAM
§1. HE TQOA PO TRONG KHONG GIAN

1. H¢ truc toa d trong khong gian
Cho ba truc Ox,0Oy,0Oz vudng gbc voi nhau ting ZA

- - -

d6i mét. Goi i, j,k 1a cac vecto don vi tuong Gng
trén cac truc Ox,0y,0z. H¢ gém ba truc nhu vay
duogc goi la h¢ truc toa do bé-cac vuong goc Oxyz \\M(x;y;z)
trong khong gian hay don gian dugc goi la hé toa |
dd Oxyz

* Piém O duoc goi la géc toa do

¢ Truc Ox goi la tryc hoanh

¢ Truc Oy goi la tryc tung

¢ Truc Oz goi la truc cao

+ Céc mit phing (Oxy),(Oyz),(Oxz) d6i mot
vudng géc voi nhau duge goi 1a cdc mat phang toa
do.

cvas -]
2. Toa d9 ciia mot diém

M(x;y;z) = 5]\71 =x.;+y.}+z.%, (x : hoanh d¢; y: tung d9; z: cao d9g)

Chu y:

M D(Oxy) = z=0=> M(x;y;0);M D(Oyz) = x=0=>M(0;y;z2); M D(Ozx) = y=0= M(x;0;2)

* MOOx = y=z=0=M(x;0;0);M 00y = x=2z=0=>M(0;y;0);M00z = x=y=0= M(0;0;z)
3. Toa d§ cia vecto

k=lij=ik=jk=0

a= (x;y;z) - a=xi+ y.} + 2.k ,(x : hoanh do; y: tung d9; z: cao dj)
Chu y: 6 = (0; 0;0),; = (1;0;0),; = (0;1;0),/2 = (0;0;1) trong d6 ?,j,]g lan lugt 1a vecto chi phuong cia
céc truc Ox,0y,0z va la vecto phép tuyén cua cac mat phang (Oyz),(0Oxz),(Oxy).
Tinh chit: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (al;az;a3),z = (bl;bz;b3) . Ta cé:

1

a1=
¢ axb=(axbsa,+bia,xb) <+ ka=(kaskaika,).kOR * a=b = ia,=b

2

4. Lién hé giira toa d diém va toa dj vecto
Trong khong gian Oxyz, cho A(xA;yA;zA),B(xB;yB;ZB),C(xc;yc;zc), D(XD;yD;ZD)

@ ‘G =('xB RTER IR PR _ZA)

X4 _ka 4 _kyB %4 _kZB
1-k 1-k%

@ M chia doan thing AB theo ti sb k (k #1) = MA =kMB. Khi dé: M( : A

. , + + +
® M trung diém doan thing AB: M(XAZXB;yAzyB;ZAZZBJ
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X, tx,+x +ty, + 2y tZp*2
@GlétrongtﬁmcﬁatamgiécABCsuyraG(A 33 C;yA y3B yC;A ; Cj

X, tx,+x.+x + + + +z,+z-+
® G la trong tAm cua tir dién ABCD suy ra G( A_"B 1 C D ;yA 2 4yC D ;ZA i 4ZC ZCJ
® Goi I 1a tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC . Cach xac dinh toa d6 tam 1.
Cdch 1. ¢ Viét phuong trinh mat phang trung truc (@),(8) cia AB,BC

* Viét phuong trinh mat phang (ABC).
* Giai hé phuong trinh gdm: (a),(B) va (ABC) suy ra toa do diém 1.

I0(ABC)
Cdch 2. Toa @6 tdm I théa man hé phuong trinh < JA =IB
IA=IC

@ Goi I 1a tam duong tron ndi tiép tam gidc ABC . Cach xac dinh toa do tam 1.

¢ Tinh IA,IB,IC va BC,CA,AB.
¢ Toa do diém I thoa man: BC.ﬁ + CA.E + AB.E‘ = 6 . Tt do suy ra toa do diém L.
_BCx,+CAx,+ABx. _BCy,+CAy,+ABy. _BCz,+CAz,+ABz,

X Y 2%
BC+CA+AB BC+CA+AB BC+CA+AB

5. Biéu thirc toa d ciia tich vo hwéng va cac wng dung

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (al;az;a3),b = (bl;bZ;b3) . Ta co:
-7 -2 _ 2 2 2 = _ [ 2 2 2
¢ ab=ab +a,b, +ab, *d =a ta, +a; . ‘a‘—\/al ta, +a,

s alb < ab=0 < ab +ab +ab, =0

a, = kb,
+ acling phuong véi b, b#0 = a=kb = {a, =kb, = L=2=5_( b b #0)
— bl b2 b3
a, = kb,
3 4 i~ o g2 R N R 2 2 2
¢ Khoang céch gitra hai diém A va B: AB :‘AB :\/(xB—xA) +(yB—yA) +(ZB—ZA)
n ~ -\ ab b, +a,b, +ab S
¢ Go6c gitra hai vecto @ va b : cos(a,b): aab B o B (a,b;tO)
a

— = b
o i +ai+a o2+l

6. Tich c6 hwéng cua hai vecto
a. Pinh nghia: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (al;az;a3 ),b = (bl;b b ) . Tich ¢6 hudng cua

2773

hai vecto ;z va E, ki hiéu la [Zl,l_;} hoac Zz DE, duoc xac dinh boi:

- = (la, a]lla, alla, a -
an:[bj bz;bz bi;bi bjj:(a2b3—a3b2;a3bl—alb3;a1b2—azbl).Chuy:an——(bDa)
b. Tinh chét
- - - [ecnoa - [ o
o Néuc=alb thi ¢ . an‘=‘a‘.‘b‘sin(a,b)
cb
va Val;cfmgphuorng - alb=0 . ;l, l; c dong phing < E.(;lDl;)=0

¢. Ung dung cia tich c6 hwéng
+ Dién tich hinh binh hanh ABCD 1a S, = ‘AB DAD‘

ABCD
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+ Dién tich tam gidec ABC 1a S, :%‘XE 0AC

+ Thé tich khéi hop ABCD.A'B'C'D' 1V, =‘(K1§ DXB).E‘

BCD.A'B'C'D'

ABCD

* Thé tich ki t&r dién ABCD 1a V :%‘(A—B DTC).E‘

§2. PHUONG TRINH MAT PHANG

I Ly thuyét co bin 7

1. Vecto phép tuyén (VTPT)cua mat phang:

Vecto n#0 ¢6 gi4 vudng goc mp(a') goi la VTPT cua mp(a)

2. Phuong trinh: mp(a) qua M (xo; Vos ZO) va ¢ vecto phap tuyén n=(A;B;C)cé phuong trinh dang:

A(x—x0)+B(y—y0)+C(z—ZO)=0 (D

Chiiy:
¢ Néu mp(a) c¢6 phuong trinh Ax+ By +Cz+ D =0 (2) thi mp(a) c6 1 VTPT n=(A;B;C)
¢ Mit phang di qua A(a;O;O), B(O; b;O) ,C(O; 0; c) phuong trinh ¢6 dang: kil +% +%= 1,(abc % 0).
a c
¢ Phuong trinh c4c mat phang toa do: (Oyz) (x=0; (Oxz) cy=0; (0xy) :z=0
¢ Dicéu kién dé xic dinh VTPT ctia mit phang:
@ Duing dinh nghia: 7 # 0 vacé gia vuong goc voi mp(a) < 7 1a VIPT ctia mp(a)
@ Néu mp(a) song song hodc chtra gia a,b (khong cung phuong) thi 7 =a Ob 1a mot VTPT cua mp(a)
3. Vi trf tuong ddi ctia hai mp (@): Ax+By+C,z+D, =0va (,6’) Ax+B,y+C,z+D, =0

;B;;C) =k(A,;B,;C ;B;;C)=k(A,;B,;C
v @=(p) o [ABC)HABIC) vy i) - | BRI =4S C)
D, =k.D, D, # k.D,
¢ (@n(B=d = (A;B;C)#k(A;B,;Cy) ¢(@0(B) = AA,+BB,+CC, =0
‘ Ax +By +Cz +D
4. Khoang cich tir M (x;;2,) dén (@):Ax+By+Cz+D =0 lad(M,(a))= [Av, By, + Cz, + D)
\/A2 + B>+ (2
L, |7, .7ig|
5. Géc gitra hai mat phang : cos(a, ) = ————
|7, H g ‘
II. Cac dang toan i
Vin dé 1. Lap phuong trinh mét phang
Cdch I: (Xac dinh yé’u to: VIPT va diém, nhu béng dug’ri day) o
B1. Tur gia thi€t, xac dinh céc vecto va céc yéu to khac (néu can)
B2. Xac dinh toa 30 VTPT va toa d0 mot diém cua mat phang
B3. Thay vao phuong trinh (1). Thu gon va két luan
Cdch 2: (Xac dinh hé s0)
B1. Goi PT mp di cho c6 dang: Ax+By+Cz+ D =0,(2)
B2. Tir gid thiét, xdc dinh 4 h¢ s A, B, C, D (kiém tra diu kién, néu co)
B3. Thay vao phuong trinh (2). Két ludn
Dang Tinh chét ciia mp(at) (gia thiét cho) Pi qua diém VTPT
1 | mp(a) qua 3 diém A, B, C A, B, C n,=| AB,AC ]
2 mp(a) 1a mat phéng trung truc doan AB Mla trz%g diem a =AB
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3 mp(a) qua M va song song (B): Ax+By+Cz+D=0 M n, = a =(A;B; (

A mp(Q) qua M va vudng géc duong thang (d) M E = aj
mp(0) qua M va vudng géc duong thing AB M ﬁ; = AB
mp(0) qua A, B va song song (d) A hodc B ﬁ; = [ZE‘,@J
mp(0) qua A, B va song song CD A hoac B ;1; = [ZE‘,@}

: mp(Q) chtra (d) va song song (d’) Léy M U (d) ;l;= :ﬁ;,ﬁ;}
mp(Q) chira (d) va song song AB Léy M 0O (d) ;l; = :Z,XE}
mp(Q) qua 2 diém M, N va vudng géc mp(B) M hoiac N ;1; = :MN,E;}

° mp(a) chita (d) va vudng goc mp(B) LiyMO@) | n,=|ug.n,]

7 mp(a) qua diém M va vudng goc 2 mp (B), (y) M Z = [117,@]

8 mp(a) qua diém M va ssong 2 dt (d), (d’) M a = [Z’E]

9 mp(a) qua diém M, vudng géc mp(B) va ssong dt (d) M Z = [Z,@]

10 | mp(a) chira (d) va di qua MO(d) M hoé‘édL)ﬁy N = [ MN,u, |

Vién dé 2. Tim H 13 hinh chiéu cta M trén mp(a)
Cdch 1. H 1 hinh chiéu cia M trénmp(a): Ax+By+Cz+D =0
HO(a) Ax, *+ By, + €2, +D=0 7
Tacod: — — < 9Nx,-x, vy -y z —z — toadddiémH.
MH ,n ciung phuong HA M = HB M — HC M

Cdch 2. Viét phuong trinh duong thing (d) qua M va vudng géc mp(a) = Toa do H 1 nghiém cia hé
phuong trinh gdm phuong trinh cia (d) va ().

Ta c6 phuong trinh: A(xM +At) +B(yM +Bt) +C(zM + Ct) =0=t=? va tim dugc toa do diém H.

Vién dé 3. Tim diém M’ d6i xtng v6i M qua mp(a)

Tim hinh chiéu H ctia M trén mp(a) = H 14 trung diém cia MM' = Toa d6 diém M'.
Van de 4. Xét vi tri twong doi giira hai mat phang: Phuong phap

Véi n,, n, 1a vecto phép tuyén ctia hai mat phang (a,) ,(a,) va lay diem M, O(a,).

) {nl T L @)=a@y) ’ { FECRIZCR
M()D(az) Mo D(az)
o n #kn,=(@)n(@,)=d o n.n,=0=(a,)0(a,)

Vin dé 5. Khoang cach tir mot diém dén mot mit phing

Cho mit phing (a) c6 phuong trinh Ax + By +Cz+D =0 va diém M, (xo; yo;zo) . Khoang céch tir diém

_|Ax, +By, +Cz, +D
JA* +B +C?

Nhdn xét: Néu H 1a hinh chiéu vuéng géc ctia diém M trén mit phang (a) thi d (M, (o)) = MH

Chi §: | | o

+ Khodng céch gitta hai mat phang song song l1a khoang cich tir mot di€m tuy y trén mat phang nay dén

mit phing kia: Cho (a0)//(B). d((@).(B))=d(M.()), M O(P) hay d(().(B))=d(M.®)).M D(a)

+ Khoang cach giita mot duong thang song song véi mot mit phang 12 khoang céch tir mot diém tiy y

M, dén mat phang (a), ki hiu d (M, .(a)) . duoc tinh béi cong thire: d (M, .(a))
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trén duong thang dén mat phang.

Van dé 6. Goc giira hai mit phang

Cho hai mat phing (a): Ax +By+Cz+D =0,(B): A'x+B'y +C'z+D'=0, goi n,,n; lan lugt la hai
vecto phép tuyén ctia hai mit phang.

_ o n, |AA+BB'+CC|
Goi ¢ 1a gbc gitra hai mat phang (G) va ([3), tacod: cosP ==
nG

;B‘ \/A2+BZ+C2.\/A'2+B'2+C'2

—————— 00o- e

§3. PHUONG TRINH PUONG THANGTRONG KHONG GIAN

I. Ly thuyét co ban

1. Vecto chi phuong (VTCP) ctia duong thang: Vecto d # 0 va cé gia song song hodc trung véi duong
thang (d) goi 1a VTCP ctia duong thang (d).

2. Phuong trinh: Puong thang d di qua M (xo; Vs zn) va c6 VICP a = (al;az;a3) , co:

x=x,tat
@ Phuong trinh tham s6: < y =y, +a2t,(t DR) (1)
z=z, ta;t

@ Phuong trinh chinh tie ——0 =2"20=2"% (4 4 4 #0) (2)

a a, a,
Chii y:
xX=t x=0 x=0
* Phuong trinh cic truc toa d: Ox:<y=0 ; Oy:{y=t ;0 0z:4y=0
z=0 z=0 z=t

Diéu kién dé xac dinh VTCP cua duong thang:

@ Dung dinh nghia: u #0 va ¢ gid song song hodc tring véi (d) = u 1a VICP cua (d)
@ Néu (d) vudng goc gid d,b (khong cing phuong) thi & = d 0b 12 mot VICP cua (d)
x=x,tat x=x',+a't'
3. Vi tri tuong d6i gitra 2 dudng thang : (d): y=y ta,t va (d'): y=y' ta',t'
z=z, +agt z=z' +a',t'
x,+at=x' +at
Xét hé phuong trinh: {1y +at=y' +at (¥)
Zo + Cl3t =z v0 + a;t/
¢ Néu hé (*) c6 nghiém duy nhét thi d cit d' tai mot diém
¢ Néu hé (*) c6 vo sb6 nghiém thi d trung véi d'
¢ Néu hé (*) vo nghiém thi d va d' khong ¢6 diém chung
Khi do:
* Néu hai VTCP cua d va & cung phuong suyra d |l d'
* Néu hai VTCP cua d va d’ khong cung phuong suy ra d va d' chéo nhau.

4. Vi tri tvong d6i dudng thang va mat phang:
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x=x, tat
Cho dudng thing (d): y=y, +a,t va mp(a’) :Ax+By+Cz+D=0
z=z,ta;t
Lap phuong trinh A(x0 +alt) + B(y0 +a2t) + C(z0 +a3t) +D=0 (*), (t1a an)
* (*) vO nghiém « d// (a)

* (*) c6 ding 1 nghiém =1, = dn (a) =M(x0 tal;y, Tat;z, +a3t0)

= (*) vo s6 nghiém < d 0(a)

5. Tinh khodng cach ) ]
a. Khodng cach tir myt diém dén mft dwong thing

Cho duong thing A di qua diém M, (xo;yo;zo) , ¢0 vecto chi phuong a= (al;az;a3) va diém M

MMDa‘

Cach khéc: Tinh khoang céch tir diém M dén dudng thang A, ta thyc hién cac budc sau:

Khi d6: d M, A

Budc 1. Viét phwong trinh mit phang (a) chita M va vudng géc vai A
Budc 2. Tim giao diém H ciia A va (a)
Budc 3. Khodng céch tir M dén A chinh 1a khoang céch giita hai diém M va H: d(M.A) =

b. Khoing céch giira dwong thing va mit phing song song
Pé tinh khoang cach giita duong thang A song song véi mot mit phing (G) , ta thyc hién cic budc:

Bude 1. Lay mot diém M, (x,:y,:z, )ty ¥ trén A
Bude 2. Khoang céch gita A va () chinh 1a khoang cach tir diém M, dén (a): d (A, () =d(M,.(a))

Ax, +By +Cz +D
o)L

¢. Khoéng cach giira hai dwong thing chéo nhau

Cho hai dudng thang chéo nhau A va A/
* A qua diém A va c6 vect o chi phuong a ¢ A qua diém B va c6 vect o chi phuong b .
(06) 48

Ciach khac: Dé tich khoang cich gitra hai duong thang chéo nhau A va A', ta thyc hién cic budc:

Khi dé: d(A,A’) =

Budc 1. Viét phwong trinh mit phang (a) chtra dudng thang A va song song véi A’
Bude 2. Lay mot diém M (x,;y,:2, )ty ¥ trén &
Bude 3. Khoang cch gilia A va A’ chinh 14 khoang céch tir diém M, dén (a):d(n.A") = d (M. (o))

I1. Cac dang toan
Vin dé 1. Lap phuong trinh dudng thang:
Phuong phap: (Xéc dinh yéu té: VTCP va diém, ‘nhu bang dudi day)
B1. Tir gia thiét, x4c dinh céc vecto va céc yeu t6 khac lién quan (néu can)
B2. Xac dinh toa do VTCP va toa do mét diém cta dudng thang
B3. Thay vio phuong trinh tham s& hay phuong trinh chinh tic
Céc dang
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GV. Lw Si Phap

Chuyén dé 6n thi THPT QG

Dang Tinh chit cua duong thang d (gia thiét cho) bi qua diém VTCP
1 | Pudng thing d di qua A, B A, B u, = AB
2 | Puong thing d qua A va song song dt A A Z = Z
3 | Puong thing d qua A va vudng gbc mp(a) A Z = E
4 | Puong thang d qua A va vudng géc 2 dt di, d, A ITd = [”71’@]
Puong thang d qua A va ssong mp(a), mp(p) — _[—
5 S0 UN Al T A u, —[na,nﬁ]
(hay ssong mp nay va chtra trong mp con lai)
. . Liy — —
6 | Buong thang d 1a giao tuyén ciia mp(a), mp(B) It D(a) A (,3) u, = [n,,,nﬂ]
7 Dm?ng thang d qua’A, vudng gbc duong thang A Z _ [ﬁ;ﬁ;]
A va ssong (hay chira trong) mp(Q)
3 Buong thiang d qua A, vudng géc dudng thing d; A 17[, = [u:, E] (V6i mp(a)
va cat duong thang d» 12 mp qua A va ds)
i ) AvaB
9 Puong thang d qua A, vudng goc va cat dudng (Tim B 1a = AB
thing A h/chiéu ctia A e =
1én A)
A’ va B’ (lan
\ 2 <1 A \ 2 Iuot 1a h/chiéu
10 ?uong thang d 12 hinh chi€u ctia duong thang A cia A, B lén W =AB
én (@) (); 1y A,
BLIA)
\ 2 s L \ 2 ud:|: udl’AM:|’|:ud2’AN:|:|
11 | Puong thang d qua A va cat 2 duong thang d, d» A -

(Liy M Od,,NOd,)

Van dé 2. Tim H 12 hinh chiéu ctia M trén duong thang (d). Gia sir dudng thang d :

Cach 1. H 1a hinh chiéu ciia M trén duong thang (d) < {

Giai hé phuong trinh, tim toa d diém H.

X =x, +alt
Y=Y, +a2t
2=z, +a3t

HO(d) {toa do di€ém H thda man (d)

MH Ou, |MH.a,=0

Cach 2. Viét PT mp(0) qua M va vudng géc v6i (d)= Toa do H 1a nghiém ctia hé phuong trinh gdm
phuong trinh cua (d) va (a). Tur phuong trinh (@) : a, (x —xM) ta, (x ~Vy ) +a, (x —zM) =0

Suy ra phuong trinh: a, (xo +tat-— xM) +a, (yo +ta,t —yM) +a, (zo +ayt —ZM) =0=1=?= toadd diém H.
Vién dé 3. Tim toa d6 diém M’ 1a dbi xtmg v6i M qua dudng thang d:
Tim hinh chiéu H ctia M trén (d) = H 1 trung diém cia MM' = toa do diém M’ .

Vin dé 4. Vi tri twong doi giira hai dwong thang

Cho hai dudng thiang d va d'lan lugt di qua hai diém M, (xo;yo;zo) , M, (xé;y(’);zé ) va c6 vecto chi

N - -/
phuong lan luot a = (al;az;a3) , a
Ldid "0
M, 0Od'
, n#0
3.dcatd' o . — .
n.MOM(/)=O
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n=0

M,0d"

—_ —_ -/ N n
= (af;a;;ag) .Pat n=aOa , tacd cac diéu kién sau:

2.dEd'@{

iz0
4. d va d'chéo nhau < {

n.MM' %0
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GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

5.d0d - ad =0

Van deé 5. Vi tri twong doi gitra dwong thang va mit phang

Cho dudng thing d di qua diém M, (xo;yo;zo) va ¢ vecto chi phuong la a = (al;az;a3) , mit phang
(O() c6 phuong trinh: Ax+By+Cz+D =0. Goi n= (A;B;C) 1a vecto phép tuyén cﬁa(a) . Ta cé cac

dicu kién:

L ari(a) - 14" 2 an(a) < 1°"=°
' M, 0(a) ' M, 0(a)
3.d cht (o) = an#z0 4.d0(a) = n=ka, véimoi k1a 6 thyc

Vién dé 6. Khoing cach tir mdt diém dén mot dwong thing
Cho dudng thang A di qua diém M, (xo;yo;zo) , ¢0 vecto chi phuong a = (al;az;a3) va diém M

MM Oa
Khi d6: d(M,,A)=—

§4. MAT CAU

I. Ly thuyét co ban
1. Phuong trinh:

® Phuong trinh mt cu tam (a;b;c) bankinh R c6 dang: (x-a)’ +(y=b)" +(z=c) =R’ (1)
@ Phuong trinh dang: x° +y* +z> —2ax—2by —2cz+ d =0 (2) (v6i a’ +b* +c* —d >0) la phuong
trinh mat cdu (S) ¢6 tim I(a;b;c)vabankinh R =@’ +b* +c* ~d

2. Vi tri tuong doi cia mat phang va mat cau

Cho (S): (x—a)’ +(y=b) +(z=¢c)" =r" va (@):Ax+By+Cz+D=0

Goi d =d(1,(P)) 1a khoang céch tir tim I dén mp(a) :

s d>R : S)n(@)=4
= d=R : () tiép xiic (S) tai H (H: tiép diém, (a): tiép dién)
" d<R: (O) cat (S) theo duong tron c6 tdm H 1a hinh chiéu cta I 1én (0) va ban kinh r =V R> -d*
II. Céc dang toan
Vién dé 1. Lap phuong trinh mit cdu: Phuong phép 1ap phuong trinh mat cau:
Céch 1: (X4c dinh yéu t6: Tam va bén kinh, nhu bang du¢i day)
B1. Tu gia thict, xdc dinh cac vecto va cac yeu to khac lién quan (néu can)
B2. Xac dinh toa d0 tim va ban kinh ctia mét cau
B3. Thay vao PT (1).

Dang Tinh chat ciia mit cau (gia thiét cho) Tam Béan kinh
1 Mait cau (S) tdm [ di qua A 1 R=1IA
\ . AB
2 Mait cau (S) duong kinh AB I1a trung diém AB R= -
3 Mit cau (S) tam I tiép xiic mp(at) I R=d (1,(0'))
4 | Mat cAu (S) tim I va tiép xtc duong thing A I R=d(1.A)

Cach 2 : (Xac dinh hé so)
B1. Goi mit cau (S) c6 phuong trinh: x* + y*> +z> —2ax—2by—2cz+ d =0 , (2)
B2. Tir gia thiét 1ap hé 4 phuong trinh gdm céc an a, b, ¢, d . Giai hé d6, tim a, b, ¢, d
B3. Thay vao phuong trinh (2) i
Dang 5: Mit cau (S) ngoai tiép tit di€én ABCD (hay di qua 4 diém A, B, C, D)
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GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

* Goi phuong trinh mét cau (S) ¢6 dang: x> +y* +z> —2ax—-2by—2cz+ d =0 (2)
*A,B,C,DI(S)=toadd3 diém A, B, C, D thoa man (2).
+ Giai h§ tima, b, ¢, d 7
Dang 6: Mit cau (S) di qua 3 diém A, B, C vatdim I [ (a)
* Goi phuong trinh mét cau (S) ¢6 dang: x>+ y* +z> —2ax—2by—2cz+ d =0 (2) = tam I(a, b, ¢)
* A, B, CO(S) = toa d 3 diém A, B, C théa man PT(2) va tam I(a;b:c)0(a)
* Giai hé 4 phufmg trinh trén tin} a, b, c,d
Dang 7: Mit cau () di qua 2 difm A, B va tam I U (d) )
Céch 1: Néu duong thang (d) cho bdi phuong trinh chinh tac:
» Goi phuong trinh mit cau (S) c6 dang: x* + y* +z> —=2ax—2by—2cz+ d =0 (2) = tdm I(a; b;c)
* A, BO(S) = toa d6 diém A, B théa man (2) va tim I (a;b;c)0(d)
* Giai hé 4’ phuong trir}h trén tima, b, ¢, d )
Céch 2: Néu duong thang (d) cho bdi phuong trinh tham s6
- 10d)= I(x0 tat;y, tat;z,+ a3t)
« A,BO(S) = AI’ = BI*. Ta dugc phuong trinh 4n ¢, giai tim 7, tim duoc toa do diém [
Van de 2. Phuong trinh tiép dién (@) cia mét cau:
Dang 1: Mit phang (o) tiép xtc mit cau (S) tai A = mp(a) qua A v c6 vtpt n=IA
Dang 2: Mit phéng (a) tiép xtc (S) va vudng géc duong théng A (c6 vtcp a= (al;az;a3) )
+ Mat phéng (a) vudbng géc A = mp(a) nhan a= (al;az;a3 ) lam vtpt = PT mp(a) coé
dang:ax+a,y+a,z+m=0 (m chua biét)
* Mt phiing (@) tiép xiic (5) = d(I.(@))=
Dang 3: Mit phang () tiép xic (S) va song song voi mp(B) (c6 vtpt n= (A;B; C))
- Mit phang (a) song song (B) = mp(c) nhan n= (A; B; C) lam vtpt =PT mp(a) c6 dang:
Ax+ By+Cz+ D=0 (D chua biét)
* Mt phiing (a) tiép xiic (S) = d(I.(a))=R . Tim duoc D
Dang 4: Mit phang (o) tiép xtc (S) va song song 2 duong thang (d,), (d) :
- Mit phang (o) song song 2 dudng thang (d;) va (d;) = VTPT cta mp(a) 12 n= [5;,21;]
= PT mp(a) c6é dang: Ax+By+Cz+D =0 (D chua biét)
* Mt phéng (a) tiép xiic (S) = d(I, (a)) =R . Tim dugc D

Vin dé 3. Tim tlep diém H cua mit cau (S) va mp(Ol) (Khi d6 H 1a hinh chiéu cta tdm I trén mp(Q))
Nhu dang toan tim hinh chiéu cta diém 1én mat phang
Vin dé 4. Giao diém ciia duong thang va mit cau:

x=x,tat
\ < 1 N o X 2 2 2 2
Cho duong thang d:qy =1y, +a,t (1) va mat cau (S): (x—a) +(y—b) +(z—c) =R (2)
z=z tat

« Thay phuong trinh duong thang d (1) vao phuong trinh mat cau (2), giai tim 7,

* Thay ¢ vao (1), tim dugc toa d§ giao di€m

Vién dé 5. Tim béan kinh  va tim H ctia dudng tron (C) (véi (C) 1a thiét dién ctia mp(Q) va mit cau (S))
« Bankinh r=+R*>-d*(I,a) (v6iIlatdm va R 12 ban kinh mit ciu (S))

- Tim tdm H 1a hinh chiéu vudng géc ciia tim I trén mp(at)
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BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz, cho duong thing d: x;—l =% _272

(P):x+y—-2z+5=0 va diém A(l;—l;Z). Viét phuong trinh duong théng cit d va (P) lan luot tai M va

N sao cho A 1a trung diém cua doan thang MN.
x+1_y-1_z+2

, mit phing

x=1_y+1_2z-2

. B.
3 2 1 2 -3 2
C.)c—1=y+1=z—2‘ D. x—lzy—lzz—Z‘
2 3 2 2 3 2

Cau 2: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai mit phang song song (a'):x+ y—z+5=0 va
(,6’) :2x+2y—-2z+3=0. Tim khoang céch d gitta (0’) va (,6’)
73 23
6 3
Cau 3: Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho mat phing (P):3x+4z+12=0 va mit cau
($): x* +y* +(z=2)" =1. Khang dinh nao duéi day ding ?
A. mp(P) cit (S) theo mot duong tron. B. mp(P) khong cit (S).
C. mp(P) di qua tdm cua mat cau (S). D. mp(P) tiép xdc mit cau (S).

A. d(@).(B) B.d(@).(B)=2.  C.d(@)(B) D. d((@).(B) =

NSRBI

" ~ . e 1A N . 2 x+2 y=1_z+5 . ..
Cau 4: Trong khong gian voi h¢ toa d0 Oxyz, cho duong thang A: = = va hai diém

1 3 =2
A(—2;1;1) , B(—3; -1; 2) . Tim toa do diém M thudc A sao cho tam gidc MAB c6 dién tich bﬁng 3\/3.
A. M (=2;1;-5) hoac M (-14;-35;19). B. M (-2;1;=5) hodic M (~14;35;19).
C. M (2:1;5) hodc M (14;35;19). D. M (2;1;=5) hodc M (-14;-35;19).

Cau 5: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , cho A(5;1;3),B(—5;1; —1),C(1; —3;0),D(3; -6; 2) . Tim toa
d6 cua diém A’ d6i xtimg voi A qua mp(BCD).

A. A'(1,7:5). B. A (-1;7;5). C. A'(1;-7;-5). D. A'(1;-7;5).
Cau 6: Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, cho mit phang (0’) :3x—-2y—z+5=0 va duong thing
x=1_y-=7_2z-3

A 5 " 3 Goi (,6’) la mat phang chira A va song song véi (a) Tinh khoang cach d giita
(a) va (B).
A. d((a),(ﬂ))zi. B. d((a),(ﬁ)):i. C. d((@).(B) -3 . d((a),(ﬂ))zi.
14 J14 J14 14

Cau 7: Trong khong gian véi hé toa 40 Oxyz, cho tam gidgc ABC c6 dién tich bang 6 nim trong mit
phang (@) c6 phuong trinh 2x—2y+z+5=0. Tinh thé tich V hinh chép S.ABC véi S(L1;1).

AV =122, B. V=8 C.V=4 D. V=36
Cau 8: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz . Tinh khoang céch d tir diém M (2;0;1) dén duong thang

2 1
A. d(M,d)=+3. B.d(M.d)=V12.  C.d(M.d)=+2. D. d(M,d)=26.

d:xl—l_y z=2
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x=1+¢

Cau 9: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz. Cho dudng thing d:{y=r ,r0OR va mit

z="1
phang(P): x +y +2z—1=0.Khang dinh nio dudi diy ding ?
A. d song song vdi (P). B. d nam trong (P).
C. d vudng goc véi (P). D. Géc giita d va (P)bang 45°.

Cau 10: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, goi H 14 hinh chiéu vudng géc cua diém A(2; -1 —1) dén
mat phfmg (0’) :16x—-12y—-15z-4=0. Tinh d6 dai cta doan AH.

A. AH =55. B. AH =2. C. AH =E. D. AH =£.

5 5 25

Cau 11: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(2;l; —l),B(—l;O;4),C(O; —2;—1). Phuong
trinh nao sau ddy la phuong trinh ciia mat phang di qua A va vuéng goéc voi duong thang BC ?

A. x=-2y+5z-5=0. B. x-2y-5z=0. C. x-2y-5z+5=0. D.x-2y-5z-5=0.
Cau 12: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(l;—l;S) va B (O; O;l). Mit phang (P)
chtra A, B va song song vdi Oy c6 phuong trinh nao dudi day ?

A.4x+y-z+1=0. B. 4x-z+1=0. C.2x+z-5=0. D. y+4z-1=0.
Cau 13: Trong khoéng gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém M (—2; —4;3) va mit phing
(a) :2x—y+2z-3=0. Tim khoang cach d tir diém M dén mat phang (0’)

A.d(M, (@) =1. B. d(M,(a)=3. C.d(M,(a)=11. D. d(M,(a))=2.
Cau 14: Trong khong gian vdi hé toa d§0 Oxyz, cho A(2;1;—1),B(3;0;1),C(2;—l;3) , diém D thudc truc
Oy va thé tich cua tir dién ABCD bang 5. Tim toa do dinh D.

A. D(O; —7;0). B. D(O; —7;0) hodc D(O;8;O).

C. D(0;8;0). D. D(0;7;0) hogc D(0;-8;0).

x=1+¢

Cau 15: Trong khoéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d,:{y=2+¢,t0R va

z=3-¢
x=1+2¢
d,:{y=-1+2¢,¢ OR. Khang dinh nao duéi day ding ?
z=2-2¢
A. d,,d, chéo nhau. B. d,,d, truing nhau. C.d //d,. D. d,,d,cét nhau.
x=-1+3¢
Cau 16: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai dudng thing d:<y=1+2¢ ,tOR va
z=3-2¢
x=t

d :{y=1+¢ ,f'OR. Viét phuong trinh mit phang chira d va d’.
z=-3+2¢
A. 6x+8y—-z+11=0. B. 6x-8y+z+11=0. C.6x-8y+z+13=0. D. 6x-8y+z-13=0.
Cau 17: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit phing (@):mx+y+(n-2)z+m+2=0. Véi
moi sO thuc m, n mét phang (a) ludn di qua diém cd dinh c6 toa dJ 1a diém nao dudi day ?
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A. N(2:1,0). B. M (1;2;0). C. 0(0;1;-2). D. P(-1;-2;0).
Cau 18: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho mat phéng (P):6x+3y-2z-1=0 va mit ciu

(S):x*+y*+z" —6x—-4y—2z-11=0. Mit phang (P) cit mit cau (S) theo giao tuyén 12 mot duong tron
(C). Tim toa d tim H va ban kinh r cua (C).

A.Tam H (3;2;1) , ban kinh r =5. B. Tam H(%;%;?j , ban kinh r = 4.
C.Tam H E;é;E , ban kinh r = 4. D. Tam H E;2;l , ban kinh r =5.
7717 7717
Cau 19: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (0/) :2y+z=0. Ménh dé nao dudi day
ding ?
A. (a)//0x. B. (a)//0y. C. (a)//(y0z). D. OxO(a).

Cau 20: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thing d c6 phuong trinh tham so:
x=2-t
y=1+¢,t0R . Phuong trinh ndo sau day 1a phuong trinh chinh tic ctia d ?
z=t

x=2 _y-1_z x=2 _y-1_z

=2 == C. :——T. D. x+2=y+1=z+1.

A. x-2=y-1=z-1. B.
-1 1 1 -1 1

x=1+¢

Cau 21: Trong khdéng gian v&i hé toa d0 Oxyz, cho hai duong thang d:{y=0 JUR va

z=-5+¢
x=0
d :{y=4-2¢,/OR. Viét huong trinh dudng vudng géc chung ciia d va d’.
z=5+3¢
x=4-t xX=4+2t
- - - +
A ly=3% OR  B.{y=3 0OR ¢ X%-2_7Z72 pX74_y_z*2
-2 3 2 -2 3 2
z=-2+¢ z=-2+2t

Cau 22: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(2; O;O),B(l;l;—l). Viét phuong trinh
mat phang trung tryc (P) ctia doan thing AB va phuong trinh mit cau (S) ¢ tim O, tiép xiic voi mp(P).
A. (P):2x+2y+2z=7=0, (S):x* +y* +2° =é.
B. (P):2x+2y+2z-1=0, (S):x* +y*+z° =1.
C. (P):x—y+z=1=0, (S):x* +y*+z> =2.

D. (P):2x=2y+2z-1=0, (§): 2%+ + 22 :%.

Cau 23: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d, : *3 y;6 = 21—1 va

xX=t
d,:qy=-t,tUR. Viét phuong trinh dudng thing di qua diém A(O;l;l), vudng goc voi d, va cit d,.
z=2
A.x_1=y_1=z_1. . = . . . = .
1 3 4 -1 3 4 -1 -3 4 -1 3 4
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X=t
Cau 24: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho hai duong thang d:qy=1-t ,;tUR va

z=1+2¢
x=1-2¢
d,:{y=2{ ,t0OR.Ménh & nio dudi day diing ?
z=3-4¢
A. d, va d,chéo nhau. B. d, va d, cit nhau.
C. d, va d, trung nhau. D. d, va d,song song.

Cau 25: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(O; O;a) , B(b; O;O) , C(O; C;O) . Viét phuong
trinh mit phang (ABC).

A Z+ 242y, B. 242422, C.2+2+Z=1, D.Z+24 2=
a c¢c b a b c b ¢ a c b a
x=3+4¢
Cau 26: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang d:{y=-1—-¢,t0R va mit phang
z=4+2¢
(P):x+2y—z+3=0.Ménhdénaodué’idﬁydﬁng?
A. d cit (P). B. d vudng géc véi (P).
C. d song song voi (P). D. d nam trén (P).
Cau 27: Trong khdéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d, : 11=%= 11 va
d, :i1 :yT_l =5 Viét phuong trinh dudng thing d qua A(6 I 4) va cit hai dudng thing d.d,.
A.d:x__zzlzz_l. B.d:i:y__lzi
-4 2 4 -4 2 1
C.a:X"2-y2.2 D q: X 2=3%2_z*1
-4 2 4 -4 2 4

Cau 28: Trong khong gian voi hé toa 49 Oxyz , cho tam gidic ABC véi A(1;0;1), B(0;2;3),C(2:1;0). Tim

d6 dai duong cao ki ctia tam giac ké tu C.

A.h:@. B.hz@. C. h=26. D. h=26.
Cau 29: Trong khong gian vé6i hé toa d6 Oxyz, cho diém M(2 I 2) va duong thang A: 1—yT_3—§
Viét phuong trinh dudng thing di qua O va M va viét phuong trinh mit cau (S) tim A va di qua O
A OA:Z=2 =2 (8): (x=2) +(y-1)+(z-2)" =9
2 1 2
B. OA: =2 =2 (5):(x+2)" +(y+1)° +(z+2)’ =9
2 1 2
C. OA:%=%=%,(S) (x=2)" +(y-1) +(z-2)" =9
D. 0A:Z=2L =2 (8):(x-2) +(y-1) +(z-2)* =4.
2 -1 2
Cau 30: Tim toa do hinh chiéu vuéng géc M' cua diém M(2;0;1) trén duong thang
AT 12222—2.
1 2 1
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A. M'(0;-2:1). B. M'(1;0;2). C. M'(-1;4,0). D. M'(2;2:3).
Cau 31: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém M (—1;2;1) va mit phing

(P):x+2y+2z-3=0. Viét phuong trinh tham sd ctia dudong thing d qua M va vudng goc voi (P) va
phuong trinh mit cau (S) c¢6 tdm 12 gdc toa do va tiép xiic voi (P).

x=1+¢ x=1-t
A.d:{y=2-2t,t0OR,(S): x* +y*+z° =0. B. d:qy=-1+2t,tOR,(S): x> +y* +z" =4,

z=1-2t z=1-2t

x=-1+¢ xX=t
C.d:{y=2+2t,tOR,(S): X" +y +z" =1. D.d:{y=2t tOR(S):x*+y +z° =2,

z=1+2¢ z=1+2¢

Cau 32: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):3x—4z—1=0. Mit cu niao trong
cdc mit cu sau day tiép xuc véi mat phéng (P).

Ao x?+(y=1) +(z-3) =1. B. (x=3) +(y-1) +2 =1.
C. (x=1) +(y-3) +22 =1. D. x> +(y=3) +(z-1) =1.
Cau 33: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho mat phfmg (a):2x-3y+z-1=0. Mat phfmg (a)

cdt cac truc toa d0 tai cac diém c6 toa d6 nao dudi day ?

A. (1;0;0),(0;0;1). B. (0;%;0),(0;0;1).

C. (l;o;oj,(0;—1;0),(0;0;1). D. (l;o;oj,(o;—l;oj.
2 3 2 3

Cau 34: Trong khdéng gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai dudng thing d:qy=2t tOR ,

X=t

z=1-t
x=1+2s
d,: y=2+2s,s0R . Viét phuong trinh mat phang chira hai duong thing d.d,.
z==s
A, y+2z-2=0. B. x+2y-2=0. C. x+2z-2=0. D. x+y+2z-2=0.
Cau 35: Trong khoéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho dudng thing d:xI3=yT_3=§ ,

mp(a):x+y—z+3=0 va diém A(l;2;—1). Puong thiang A di qua A, cit d va song song v&i mp(a) cé
phuong trinh nao dudi day ?

A x=1_y=-2_z+1 x=1_y=-2_z+1

. B.
1 2 1 1 -2 -1
x+1 _y+2 z-1 D x=1_y=-2 _ z+1
1 2 1 1 -2 1

xX=2+t¢
Cau 36: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thiang d:qy=1-t,tUR va
z=2t
x=2-2¢
d,:3y=3 ,¢' OR . Viét phuong trinh mit phang cich déu hai duong thang d,.d,.

z=t
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A, x=5y+2z-12=0. B. x+5y+2z+12=0. C. x+5y—-2z-12=0. D. x+5y+2z-12=0.
x=1_y-1_2z-2
2 -3

Cau 37: Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho dudng thang d : va mit phang

(a) :x+y+z—4=0.Ménh dé nao dudi ddy ding ?
A. d cét (a). B. d//(a). C. d0O(a). D. d O(a).
Cau 38: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phéng (P):2x+2y-2z-3=0 va mit cau

(S): (x—S)2 +(y—2)2 +(z—2)2 =9. Viét phuong trinh duong thing d di qua tim cua mit cau (S) va
vudng goéc voi (P) va xac dinh toa dg giao diém M cua d va (P).

A d:ET2=YF2-272 hr3y), B.d:X2=Y"22272 y(303).
2 2 2 2 -l
C.q:XF2=072-272 y(333), D.d: 7222722272 y1(30:3).

2 2 -l 02

Cau 39: Trong khong gian v&i hé toa d0 Oxyz, cho mat phéng (P) c¢6 phuong trinh x—y—-1=0. Diém
H (2;—1; —2) 1a hinh chiéu vudéng géc ciia goc toa dd O trén mit phang (Q). Tim géc ¢ giita hai mit
phang (P) va (Q).

A. ¢ =30" B. ¢ =90°. C. ¢ =45, D. ¢ =60".
Cau 40: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hinh chit nhat ¢6 hai dinh A(-2;3;0),B(2;3;0) va

mot canh nam trén truc Ox. Khdi tron xoay sinh bdi hinh chit nhat d6 khi quay quanh tru Oy c6 thé tich V
?

A. V=12 B.V =12/, C.V=6r D.V=—.

Céu 41: Trong khong gian v6i hé toa o Oxyz, cho diém A(1;2;-5). Goi M,N,P la hinh chiéu ciia A
trén ba truc Ox, 0y, Oz . Viét phuong trinh mit phing (MNP).

A x+2-Z=. B. x+2+Z=1. C. x+2-Z=0. D. x+2-Z41=0.
2 5 2 5 2 5 25
A A . re ~ ~ . N 2 x—1 _y _ z=3 R
Cau 42: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho hai duong thang d,: T 2- 3 va
x=2t
d,:{y=1+4¢,t0R. Khang dinh nio duéi day ding ?
z=2+6¢
A. d,,d, chéo nhau. B. dl,dzce"lt nhau. C. d,,d, trung nhau. D. d, //d,.
9
x=-=-t
5
Cau 43: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thang d:{y=5r ,r0OR va mit phang
z=z+%
5

(P):3x-2y+3z-1=0. Goi d'la hinh chiéu cua d trén (P). Trong cic vecto sau, vecto nao khong phai
12 vecto chi phuong ctia d’?

A. a=(5;51;39). B. b=(5-51;-39).  C.d=(-55139).  D.c=(10;-105;-78).
Cau 44: Trong khong gian vadi h¢ toa do Oxyz, goi (y) la mat phang di qua diém M (3; -1 —5) va vudng
g6c v6i hai mat phang (a) Bx-2y+2z+7= 0,(,8) :5x—4y+3z+1=0. Viét huong trinh cia mit phang

(v).
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A. 2x+y—-2z-15=0. B.2x+y-2z-16=0. C. x+y+z+3=0. D. 2x+y—-2z+15=0.
Cau 45: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(—l;—l; —2);B(0;l;1) va mat phfmg
(P):x+y+z-1=0. Tim toa d6 hinh chiéu vuéng géc H cua A trén (P) va viét phuong trinh mit phang
(Q) di qua A, B va vudng goc voi (P).

222 2 21
A. H| ===, 2x-2y+2z+1=0.B. H| =;——;= |,(Q):x—-2y—-z—-1=0.
(333J(Q)x y+2z (3 33J(Q)x y-z
22 1
B.Hl —;—;— |, x—2y+z+1=0.
(3 3 3j Q) y
221
C. Hl —;=;—|, x—y+z+1=0.
(3 3 3j (Q:x—y
" « . e 1a n . 2 x=1_y-3_2z |
Cau 46: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho duong thing d:—==——==—va

2 -3 2
mp(P):x—2y+2z-1=0.Mit phang chtra d va vudng géc véi mp(P) c6 phuong trinh nio duéi day ?
A.2x+y-2z-8=0. B.2x-2y+z+8=0. C.2x+2y+z-8=0. D.2x-2y+z-8=0.

Cau 47: Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz, cho diém A(l; 2;3) va duong thang d :g :yT_l =z+3
Viét phuong trinh mit phang (A, d).

A. 23x+17y+z-60=0. B. 23x+17y-z+14=0.

C.23x-17y—-z+14=0. D. 23x-17y+2z-14=0.

Cau 48: Trong khong gian véi h¢ toa dd Oxyz, cho A(L;1;3), B(~1;3;2),C(~12;3). Tinh khoang cich d
t géc toa d O toi mp(ABC).

A. d=43. b=V C.d=2. D. d=3.
2 2

Céu 49: Trong khong gian véi hé toa d Oxyz . cho bén diém A(1;1:1),B(1:3;5),C (1:1:4),D(2:3:2). Goi
1,J 1an lugt 12 trung diém ciia AB,CD. Khing dinh nao dudi diy ding ?

A. AB,CD c6 chung trung diém. B. CDO1J.

C. ABOLJ. D. 1J O(ABC).
Cau 50: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho diém A(2;l; —1) ; B(l; 2;3) vad mit phing
(P):x+2y-2z+3=0. Tim toa do hinh chiéu vudng géc H cia A trén (P) va viét phuong trinh mat
phing (Q) chtra A, B va vudng goc véi (P).

A. H(LL1), (Q):10x+2y+3z-15=0. B. H(1;-11), (Q):10x=2y+3z-15=0.
C. H(—l;l;l), (Q):4x-2y+z+5=0. D. H(l;—l;—l), @ :x—y+z-1=0.
x=-3+2¢
Cau 51: Trong khdéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d:y=-2+3¢,t0R va
z=6+4¢
x=5+¢

d :{y=-1-4¢ ¢ OR. Tim toa giao diém M ctia d va d’.
z=20+¢

A. M (5;-1;20). B. M (3;7;18). C. M(3;-2:1). D. M (=3;-2;6).
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Cau 52: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz. Viét phuong trinh mit phang qua M (0; 0;—1) va song

x=1+3¢
song véi hai dudng thing dl:%=y_—_22=ZT_3,d2: y=2 ,tUR.
z=-1+5¢
A. 5x-2y-3z-3=0. B. 5x-2y-3z-21=0.
C. 5x-2y-3z+3=0. D. 5x-2y-3z+21=0.
x=6-4t¢
Cau 53: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz , cho diém A(l;l;l) va duong thang d:{y=-2-t ,t0OR.
z=-1+2¢t
Tim toa d6 hinh chiéu ciia A trén dudng thing d 1a diém nao dudi day ?
A. 0(=2:3:1). B. M (2;-3;-1). C. P(2:31). D. N(2;-31).

Cau 54: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thing d c6 phuong trinh tham sb:
x=2+2¢
y=-3t ,t0R .Phuong trinh nio sau ddy la phuong trinh chinh tic ctia d ?

z=-3+5t
* _ - +
A x+2=y=2z-3. B-x 2=l=z 3. C.x-2=y=z+3. D.x Zzlzz 3.
2 _3 5 2 _3 5
Cau 55: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz. Tim toa do hinh chiéu vudng géc M' cua diém
M (2;0;1) trén duong thing a2y :z_—2‘
1 2 1
A. M'(2:2;3). B. M'(1,0;2). C. M'(0;-21). D. M’ (~L4:0).

Cau 56: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz. Viét phuong trinh cta dudng thang 1a giao tuyén hai mat
phing (P):2x+y-z=-3=0va (Q):x+y+z-1=0.
x+1 _y-2 _z+1

x—1_y-2 _z+1

A. B.

Cau 57: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, Cho diém M (l; —2;3) va mat
phang (P):2x+y+z-7=0. Goi M'la diém ddi xing ctia M qua mit phang (P). Viét phuong trinh mit
cau c6 duong kinh MM’ .

2 2 2 2 2 2
N R R e RO
3 3 3 3 3 3 3
(R N R o P
Colx+=— |+ y—| tz——| =—. D.|x+=| +|y——=| | z+—| =—.
3 3 3 3 3 3 3 8

x=0
Cau 58: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho duong thang d:<y=t ,t0OR. Viét phuong trinh
z=2-t
duong vudng goc chung cua d va truc Ox.
x=0 x=0 x=0 xX=t
A.<y=t,tUR. B. {y=2t,tUR. C.qy=2-t,tUR. D. <y=¢,tUR.
z=t z=t z=t1 z=t
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Cau 59: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho A(O;O;l),B(—l; —2;0),C(2;l;—1). Puong thfmg A
di qua trong tdm G cua tam gidc ABC va vudng goc voi mp(ABC) c¢6 phuong trinh nao dudi day ?

x:l—St x:l+5t x:l+5t x:l—St
3 3 3 3
1 1 1 1
A. y:—§—4t,tDR. B. y:—§+4t,tDR. C. y:—§—4t,tD]R. D. y:—§—4t,tD]R.
z =3t z=3t z=3t z=-3¢

Cau 60: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho diém A(O;—l;3) va duong thang

x=1+2¢
d:{y=2 ,t0OR.Tim khoang cach d tir diém A dén duong thing d.
z=-t
A. d =+8. B. d =+/3. C. d=+/6. D. d =+/14.

x=2 _y+1_z+1

2 N _1 ) _1 'r_ 4
(P):2x+y—2z=0. Puong thang A nam trong (P) vudng gbéc vai d tai giao diém cua d va (P). Viect
phuong trinh dudng thang A.

Cau 61: Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho dudng thang d : va mit phang

xX=t x=1-t x=1+¢ x=1-t
A A:y=-2+¢,t0OR. B. A:yy=2 tOR. C.A:<y=2 UOR. D.A:{y=-2 ,t0R.
z=1-t z=t z=t z=-t

Cau 62: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho mat cau (S):x% +y* +27 —2(x+ y +z) —-22=0 va
mit phang (P):3x—2y+6z+14 =0. Tim khoang cach d tir tim I cia mat cau (S) téi mat phang (P).

A. d=3. B. d =4. C.d=2. D.d=1.
Cau 63: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho mit cau (S):x* +y*+z> —2x—-4y—-62z=0. Trong
ba diém O(O;O;O),M (1;2;3),N(2;—1; —1) ¢6 bao nhiéu diém thudc mit cau (S) ?

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
Cau 64: Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, cho A(a;0;0),B(0;5;0),C(0;0;c) véi a,b,cla nhimg s

1

duong thay ddi sao cho 1 + > +l =2 . Mat phéng (ABC ) Iudn di qua mot diém cb dinh c6 toa do 1 diém
a c

nao dudi day ?

A. J(2;2;2). B. I(l;l;l). C. K[—%;—%;—%j. D. H(%,%,%)

Cau 65: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho hai vecto u= (1;0; 2) va v= (O;—l;l). Trong céc
vecto sau, vecto nao cung phuong voi [;”7] ?
A a=(-211). B. b=(L11) C. c=(0;1;-1). D. d =(2;2;-1).

Cau 66: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz. Tim mét vecto chi phuong clia giao tuyén hai mat phang
(P):3x+2y-z-1=0 va (Q):x+4y-3z+2=0.

A. ;t=(5;4;1). B. ;t=(—1;—4;5). C. ;t=(1;4;5). D. u=(l;—4;—5).
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x—2: y+2= z-3 v
-1 1

Cau 67: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai duong thing d :

x=1-t
dy,:qy=1+2t,tUR va diém A(l; 2;3) . Viét phuong trinh duong thing A di qua A, vudng géc véi d va

z=-1+t
cat d,.
AL x+1=y+2=z+3. B. x—lzy—2=z—3.
1 -3 =5 -1 -3 -5
C. x—lzy—2=z—3‘ D. x—lzy—2=z—3‘
1 -3 -5 1 3 5

Cau 68: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho mit cdu (S) c6 tim I(2;1;-1) va tiép xtc voi mit
phang toa do (Oyz) . Viét phuong trinh mit cau ().

A (x+2) +(y+1)" +(z-1)" =4 B. (x+2)" +(y-1) +(z+1)" =2,

C. (x=2)" +(y-1)" +(z+1)" =1. D. (x=2)" +(y-1) +(z+1)" =4.
Cau 69: Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho A(2;—1;6),B(—3;—l; —4),C(5;—1;0),D(1; 2;1). Tinh
thé tich V cua tir dién ABCD.

A. V =50. B. V =30. C. V =40. D. V =60.
Céu 70: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit ciu tim /(4;2;-2) béan kinh R tiép xdc v6i mit
phang (P):12x-5z-19=0. Tim b4n kinh R.

A. R=13. B. R =30. C.R=£. D. R=3.

V13
Cau 71: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(2;0;0),B(0;2;0),C(0;0;2),D(2;2;2). Mit cau
ngoai tiép tir dién ABCD c6 ban kinh R bang bao nhiéu ?

V2 3

A. R=3. B.R=?. C. R=4/3. D.R=7.

Cau 72: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho mat phéng (P) cit ba truc Ox,0y,0ztai A,B,C;
trong tdm tam giac ABCla G (—1; =3; 2) . Viét phuong trinh mit phiang (P).
A, x+y-z-5=0. B. 2x-3y-z-1=0. C. x+3y—-2z+1=0. D. 6x+2y-3z+18=0.
x=1+t¢

Cau 73: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai dudng thing d:{y=2+¢,t0R va

z=3—-¢
x=1+2¢
d :{y=-1+2¢,¢ OR. Ménh dé nao dudi day diing ?
z=2-2¢
A. d chéo véi d’. B.d=d C.d/ld'. D. d cit d’.

Cau 74: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém [ (2;6; —3) vd cic miat phang
(@):x=2=0,(B): y=6=0, (y):z+3=0. Ménh dé nao dudi day sai ?

A. (a) O(B). B. (@) diqua I. C. (B)/1(x0z). D. (y)//0z.
Cau 75: Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho mit cau (S):x* +y* +z2 —2x—4y-4z=0. Mt
phiang tiép xic véi (S) tai diém A(3;4;3) c6 phuong trinh nao dudi day ?
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A. 2x+2y+z-17=0. B. 2x+4y+z-17=0.
C.2x+2y+2z-17=0. D. x+y+z-17=0.
x=1+2¢
Cau 76: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai duong thing d:{y=-1-1,+0OR va
z=1
- + -
d 2t 12:y 2~ 273 Tinh khoéng cich & gitta d va d'.
A. h:%. B. h=+2. C. h:g. D. hzg.

Cau 77: Trong khdéng gian v&i hé toa d0 Oxyz, cho diém A(3;5;0) vd mit phing
(P):2x+3y—z-7=0. Viét phuong trinh dudng thing d qua A va vudng géc véi (P) va tim toa d6 diém
d6i ximg A’ ciia A qua (P).

A d x;'3_y'3"5___z,A’(—1;1;2). B. d x;3=—y;5:_i1’14/(_1’ 1;2)
C.d x+3_y_+5=£,A’(1;1;2). D.d:x_3—y—_5—£,A’(l,—l,2)
2 3 2 3 1

Cau 78: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho A(0;0;2),B(3;0:5),C(1;1:0), D(4:1;2). Tim do dai
duong cao i cua ti dién ABCD ha tir dinh D xudng mit phing (ABC).

A. h=A11. B.h:%. C. h=1. D. h=11.
Cau 79: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém M (—2;3;1),N(5;6; —2). Puong thing MN
cit mp(Oxz) tai diém A . Diém A chia doan MN theo ti s6 k 12 bao nhiéu ?

A.k=l. B. k=2. C. k=-2. D.k=—l.

2 2

Cau 80: Trong khdéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai miat phang (P):x+y+z-3=0 va
(@Q):x—y+z-1=0. Viét phuong trinh mét phéng (R) vudng goc voi (P) va (Q) sao cho khoang céch tur
O dén (R) bang 2.

A. y-z-2/2 =0. B. x—z+2/2 =0. C. x-z+24/2 =0. D. x—y+2J2 =0.

. + - .
Cau 81: Trong khong gian vdi h¢ toa do Oxyz, cho duong thang d : xl ! =% =Z " 2 va diem I(O; 0;3) .

Viét phuong trinh mét cau (S) c6 tam I va cat d tai hai diém A, B sao cho tam gidc JAB vudng tai 1.

A. (S):x2+y2+(z—3)2:§. B. (S);x2+y2+22=%
C. (8):x*+y +(z-3)" =8. D. (8):x°+y +(z+3) =2,

Cau 82: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba mit phiang (P):2x+y+z+3=0,
(Q):x—y-z-1=0 va (R): y—z+2=0. Ménh d& nao dudi diy sai ?

A. (P)O(R). B. Khong c6 diém nao cliing thudc ba mit phang trén.

C. (@ UR). D. (P)L(Q).
Cau 83: Trong khéng gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai mit phang
(@):3x=2y+2z+7=0,(8):5x—4y+3z+1=0. Viét phuong trinh mat phang qua goc toa do O, dong
thoi vudng goc vai ca (a) va (B).

A. 2x+y-2z=0. B. 2x+y-2z+1=0. C.2x-y-2z=0. D. 2x—-y+2z=0.
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Cau 84: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho dudng thing A :% = yT—l = % Xéc dinh diém M trén

truc hoanh sao cho khoang cach tir M dén A bang OM.
A. M (-10;0) hodc M (0;2;0). B. M (1;0;0) hogc M (2;0;0).
C. M (~1;0;0) hodc M (2;0;0). D. M (2;1;0) hodc M (1;2;0).
Cau 85: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho A(3; 0;0),B (0; —6;0),C (0; 0;6) va

mp(a):x+y+z-4=0. Toa d6 hinh chiéu vudng géc cua trong tdim tam gidc ABC trén mp(a) 1a diém
nao dudi day ?

A. K(2;-1;-3). B. N(-2;-1;3). C. H(2;-1;3). D. M (2;1;3).
x=1+mt
Cau 86: Trong khong gian voi h¢ toa d0 Oxyz, cho hai dudng thing d:{y=t ,tOR va
z=-1+2¢
x=1-¢

d :{y=2+2¢,/0R. Tim tit ca cic gia tri thuc cua m & d cat d’.
z=3-1

A. m=-1. B. m=2. C. m=1. D. m=0.
Cau 87: Trong khong gian vdi hé toa d6 Oxyz, cho (a) 1a mat phang di qua diém A(l; 2;3) va song song
vGi mit phang (,8) :x—4y+z+12=0. Phuong trinh nio sau ddy 12 phuong trinh ctia mat phang (0’) ?

A. x—4y+z+3=0. B. x—4y+z+4=0. C. x—4y+z-4=0. D. x—-4y+2z-12=0.
Cau 88: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(0;1;2),B(1; —2;—1),C(1;—1;1).Goi (S 1a
quy tich diém M sao cho MA2 +MB*> - MC* =9. Khang dinh nio duoi day dang ? ‘

A. (§)1a mdt dudong thang. B. (§)1a mat cau tim O ban kinh bang 3.

C. (S)1a mdt mat phang. D. (S)1a mat cau tdm O ban kinh bang 1.
Cau 89: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho bbn diém A(l;l;l),B(l; 2;1),C(l;l; 2) va D(2; 2;1).
Tim tdm / cua mat cau ngoai ti€p ti di¢n ABCD.

A. 1(33;3). B. 1(3;-3:3). c.1[3.2.3), p.1[2.-2.2).
222 222
Cau 90: Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x—2y+2z-1=0 va hai duong

x+1_y _z+9 x—1_y=-3_z+1

théng A :T 1 6 A,: 3 ! 5 Xac dinh toa d6 diém M thudc A, sao cho khoang
céch tir M dén A, va khoang cach tir M dén (P) bang nhau.

A. M (0;1;3) hodc M 18533 B. M (0;1;-3) hogc M 18533

35735735 35735735
C. M (0;1;-3) hodc M 83313 D. M (L;1;3) hodc M 1.5.3)
35735735 35735735

Cau 91: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;4;2),B(~1;2;4) va duong thing
A:x—_ll =yT+2 =§. Tim toa do diém M thudc A ma MA® + MB® nhé nhét.

A. M (1;0;4). B. M (0;-1;4). C. M(-1,0;4). D. M (1;0;-4).
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Cau 92: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(l;—l;l),B(—l;2;3) va dudng thing

x+l_y-2_2z-3

A 5 ! . Viét phuong trinh duong thang di qua A, vudng géc vé6i hai duong thang AB va
A.
A.)c—1=y+1=z—1‘ B.x+1=y+1=z+1‘
7 -2 -4 7 2 4
C.)c—1=y+1:z—1‘ D.x—1=y+1:z—1‘
7 -2 4 7 2 4

x=1
Cau 93: Trong khong gian v6i hé toa &0 Oxyz, cho duong thang d:{y=1+¢ ,t0OR va hai mat phang
z==1+t
(P):x—y+z+1=0 va (Q):2x+y—-z-4=0.M¢nh d& nao dudi day ding ?
A. d O(P),d 0(Q). B. d//(P). C. d/ Q). D. d=(P)n (Q).
x=7 _y=-3_z-9
2 -l

Cau 94: Trong khong gian v6i hé toa dd0 Oxyz, cho hai duong thing d : va

x=3_y-1_z-1
-7 2
A.x—7:y—3:z—9“ B.x—7:y—3:z—9'

2 1 4 2 -1 4
x=7_y=-3_z-9 D x=3_y-1_z-1

-2 1 -4 -1 2 -4
Cau 95: Trong khong gian voi h¢ toa d0 Oxyz, cho mat phéng (P) chira truc Oz va diém A(2; —3;5).

d, . Viét phuong trinh duong vudng géc chung cia d, va d,.

C.

Viét phuong trinh mit phang (P).

A. 3x+2y=0. B. 2x+3y=0. C.3x-2y+z=0. D. 2x-3y=0.
Cau 96: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho M =2,M =5,(;t,\7) =%T. Tim d6 dai d cia vecto
[uv]
A. d=5. B. d=8. C. d=53. D. d =10.
x=1+2¢
Cau 97: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d:{y=2-¢ ,+0R . Phuong trinh nio
z=3+¢
dudi day ciing 1a phuong trinh cta d ?
x=3+4¢ x=1+t¢ x=1+2¢ x=2t
A.<y=1-2¢,t0R. B.sy=2-¢,t0R. C.qy=2+¢t,tUR. D.<y=1-¢,t0R.
z=4+2¢ z=3+¢ z=3-¢ z=2+t

Cau 98: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz. Viét phuong trinh mp(P)chta truyc Oy va diém
M (L-11).
A. x+z=0. B. x-y=0. C.x+y=0. D 0.

. X—z=
x—1 y z+2

Cau 99: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thing A:T = va mit phing

1 -1
(P):x-2y+z=0. Goi C la giao diém cua A va (P), M 1a diém thudc (P). Tinh khoang cich tir M dén

(P), biét MC =+/6.
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Ve, V3 1

A d(M.(P) = d(M.(P) =" d(M.(P)) ==

C.d(M,(P)=

u]|§|

x=3+¢

Cau 100: Trong khong gian véi hé toa do0 Oxyz, cho hai dudng thang Ac:<iy=t tOR va

z=1
A,: al ;2 = yT—l =5 Xéc dinh toa do diém M thudc A, sao cho khoang cach tr M dén A bang 1.
A. M (4;1;4) hodc M (1;4;4). B. M (7;4;4) hoac M (1;1;7).
C. M (4;1;4) hodc M (7;4;4). D. M (4;7;4) hodc M (7;4;4).

Cau 101: Trong khong gian véi hé toa 4o Oxyz, cho ba diém A(O;O;3),B(—l; —2;1) va C(—l;0;2). Viét
phuong trinh mit phang (ABC) va tinh d6 dai dudng cao 4 cua tam gidc ABC ké tir dinh

A.A. (ABC):2x+y—-2z+6= Oh_i B. (ABC):2x—y—-2z+6= Oh-i
C. (ABC):x+y—22+6:0,h:§. D. (ABC):x+y+2z+6= Oh_i

Cau 102: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho mat phang (P):3x+4y+5z+8=0va dudng thang
d 1a giao tuyén cta hai mat phang (a):x-2y+1=0 va (B):x—2z-3=0. Tim ¢ la géc giita duong
théng dva mp(P).

A. ¢ =45 B. ¢ =90". C. ¢ =60". D. ¢ =30".
Cau 103: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai diém A(L-21),B(213) va
(P):x—y+2z-3=0. Viét phuong trinh dudong thing AB va tim giao diém M cua duong thing AB voi

mat phéng (P).
Ao AT Y2271 05 ). B. AB: 2 =272 271 hr0,-s0).
1 3 2 1 3
c. a: X1 =2*2-271 (gi5-). D. ap: 21 =2*2 271 (10;-5),
1 2 2 1
Cau 104: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang d :=— 3 - _y_+11 =§ va hai diém
A(l;—l;Z),B(Z;—l;O) . Xac dinh toa do diém M thudc d sao cho tam gidac AMB vudng tai M .
A. M(l;l;O) hoac M 7..3.2 B. M(l;—l;O) hodc M 7..3.2
333 373’3
C. M(l;—l;O) hoac M(Z,é,zj D. M(l;—l;l) hoac M(l;—é;z)
333 3 33

Cau 105: Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho mit phing (P):x-2y-3z+14=0 va diém
M (l; —1;1). Tim toa d6 cta diém M’ d6i xtmg v6i M qua mp(P).

Ao M (1-37). B. M'(2;-1;1). C. M'(-1;3;7). D. M'(2;-3;-2).
Cau 106: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém A(-1;2;1) va hai mat phang
(P):2x+4y—-6z-5=0, (Q): x+2y-3z=0 . Ménh dé nao sau day la dung ?

A. mp(Q) khong di qua A va song song v&i mp(P).

B. mp(Q) khong di qua A va khong song song voi mp(P).

C. mp(Q) di qua A va song song v&i mp(P).

D. mp(Q) di qua A va khong song song v&i mp(P).
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Cau 107: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(l;O;—l) va duong thing

d:xT_1 =yT+1 :il. Viét phuong trinh mit phang (P) qua A va vudng goc véi d. Tim toa d¢ hinh chiéu
vudng géc H cua A trén d.
A. (P):x+2y-z+3=0, H l;—l;—l . B. (P):2x+2y+z-3=0, H é;l;—l .
3 3 3 33 3
5 1 1 111
C.(P):2x+2y—z-3=0, H| =;——;—=|. D. (P):x+y—z-3=0, H| —;—;— |.
(P) y (3 3 3j (P):x+y (3 3 3j

Cau 108: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(3; 3;1) , B(O; 2;1) va mit phang
(P):x+y+z-7=0. Viét phuong trinh dudong thang d nam trén mp(P) sao cho moi diém ctia d cach déu
hai diém A, B.

x=2t x=t x=—t x=t
A.y=T7-3¢t,t0R. B.{y=7-3t,t0R. C.qy=7-3t,tR. D.<y=7+3¢,tUR.
z=t z=2t z=2t z=3¢

Cau 109: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho céc diém A(O; O;3),M (l; 2;0) . Viét phuong trinh
mat phang (P) qua A cit cac truc Ox, Oy lan luot tai B, C sao cho tam gidc ABC c6 trong tAm thudc duong
thang AM.
A. 3x+4y+5z-6=0. B. 2x+3y+4z-12=0.
C. 6x+3y+4z-12=0. D. 6x-3y—-4z+12=0..
Cau 110: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(l; 2; —3),B(3;—l;1) . Viét huong trinh
chinh tic ctia duong thang di qua hai diém A va B.
A.)c—1=y—2=z+3' B.x—3=y+1:z—3'
3 -1 2 1 2 -3
C.x+l:y—2:2—3. D.x—lzy—2:2+3.
2 3 4 2 -3 4
Cau 111: Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz, cho diém A(4;—l;3) va duong thang

d_x—1:y+1=z—3
2 -l
A. A'(2;-3:5). B. A'(2:3;5). C. A'(1;2;3). D. A'(3;5;2).

. Tim toa d6 diém dbi xtmg A’ ctia A qua d.

Cau 112: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém A(—l;3; 2) vd mit phang
(P) :2x—5y+4z-36=0. Goi I 1a hinh chiéu vudng géc ctia A trén (P). Viét phuong trinh mat cau tim [

va di qua
ACA (x=1) +(y+2) +(z-6) =45. B. (x+1)" +(y+2) +(z+6)" =20.
C. (x—l)2 +(y+2)2 +(z—6)2 =4. D. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+6)2 =9.

Cau 113: Trong khong gian véi h¢ toa 4o Oxyz, cho diém M (=1;2;-3). Goi M,,M,,M, lan luot 1a
diém d6i xing ctia M qua cic mit phang (Oxy),(Oxz),(Oyz) . Viét phuong trinh mat phang (M MM 3).
A. 6x-2y+3z+6=0. B. 6x+2y+3z+6=0. C. 6x-3y—-2z+6=0. D. 6x-3y+2z+6=0.
Cau 114: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz. Viét phuwong trinh mit phang chira truc Oy va diém
0(1;4;-3).
A. x+3z=0. B. 3x+y=0. C.3x+z=0. D. 3x-z=0.

Chuyén dé 7. Hinh hoc khong gian Oxyz 75 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899



GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

Cau 115: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S):x* +y* +z° —2x—4y—-6z-2=0 va
mat phang (a):4x+3y—l2z+10 =0. Viét phuong trinh mat phang tiép xic véi (S) va song song vdi
().

A. 4x+3y—-12z+78=0 hodc 4x+3y—-12z-26=0.

B. 4x+3y-12z+78 =0.

C.4x+3y-12z-78=0 hodc 4x+3y-12z+26=0.

D. 4x+3y—-12z+26=0.

x=1+¢
Cau 116: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho dudng thang d:{y=2-¢,t0R va mit phang
z=1+2¢
(a) :x+3y+z+1=0.Ménh d& nio dudi ddy ding ?
A. d cit (a). B. d//(a). C.d0O(a). D. d O(a).
Cau 117: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang A: x=6 =7 -;1 2*2 va diém
A(l;7;3). Tim toa d6 diém M thudc A sao cho AM = 2430
A. M(3;—3;—1) hodac M ﬂ;—l;—H . B. M(3;—3;—1).
7 7 7
C. M 51 l;—H . D. M(3;3;1) hoac M ﬂ;—l;H .
777 7 7 77

Cau 118: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho mit phfmg (P):2x+3y+z-11=0 va mit cau
(S):x*+y*+z° =2x+4y—-2z-8=0. Tim toa do tiép diém M cia (P) va (S).

A. M (31;2). B. M (1;2;3). C. M(2:1;3). D. M (3;2:1).
Cau 119: Trong khong gian véi hé toa 40 Oxyz, cho dudng thiang d : * 1. y;—l =222 . Hinh chiéu
vudng goc ciia d trén mit phang toa do (0xy) c6 phuong trinh nao dudi day ?
x=1+2t x=-1+2¢ x=-1+2¢ x=0
A.sy=-1+¢,t0OR. B.<y=-1+¢t ,t0OR. C.{y=1+¢r ,tUOR. D.qy=-1-¢,t0OR.
z=0 z=0 z=0 z=0

Cau 120: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(l; —2;3),B(—l;0;1) va mit phang

(P):x+y+z+4=0. Viét phuong trinh mit cau (S) c6 ban kinh bang % , c6 tam thudc dudng thang
AB va (S) tiép xtc véi (P).

2
+

2
z+4

A (x+4) +(y 3)2+(z+2)2=%
B. (x+4) +(y- 3)2+(z+z)2=% hodic (x+6)2+(y—5)2+(z+4)2=%.
S+ (3 +3) +(z+4) =5 hofe (x=6) +(y=5)" +(:=4)' =.

=) +(z+a) =5,

@)

—_ —_ /\
“
+
)

SN— N— v
+

— —_ —_
<
+
w

'\<
Ul
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Cau 121: Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho duong thing A:=— 5 1 —yT_3 :Tva mit phang

(P):2x—y+2z=0. Viét phuong trinh mit cau c6 tim thudc dudng thang A, ban kinh bang 1 va tiép
xtic voi mat phang (P).

A (x#1) +(y+1) +(z+1)" =1.
B. (x=5)" +(y-11)"+(z-2)" =1 hogc (x+1)"+(y+1)"+(z+1)" =1.
C. (x=5)"+(y-11)"+(z-2)"=

D. (x+5) +(y+]1) +(Z+2) =1 hoac (x—1)2+(y—1)2+(z—])2:]‘
Cau 122: Trong khéng gian v6i hé toa do Oxyz. Tim khoang cich d gilta hai duong thang

x=1+2¢
d:dy=-1-1,t0R va g': 2 2=2%2_273
_ -1 1 1
A N N N_6
A.d(dd')=—. B. d(d.d')=+2. C. d(d.d")=+e. D.d(d.d)="".

N 2

Cau 123: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho mat phang (P):2x+y—2z+10=0 va diém
1 (2; 1 3) . Viét phuong trinh mat cu tAm [ cit (P) theo mdt duong tron c6 ban kinh béng 4,

A (8):(x=2)"+(y-1)"+(z-3)" =25. B. (8):(x+2) +(y-1)" +(z+3)" =16.

C. (8):(x=2) +(y-1)"+(z-3)" =16. D. (8):(x=2)" +(y+1) +(z-3)" =25.
Cau 124: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P):x+2y+z+1=0 va diém
A(1;0;3). Viét phuong trinh mit phang (Q) song song véi (P) va khoang cach tir diém A dén (Q)bang

Je.

A. x+2y+z-10=0. B. x+2y+z-2=0.

C.x+2y+z+10=0 va x+2y+z-2=0. D. x+2y+z-10=0 va x+2y+z+2=0.
Cau 125: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho dudng thing d: Tl—%=_i2 va hai diém
A(Z;I;O) , B(—2;3; 2). Viét phuong trinh mit cau di qua A, B va c6 tim thudc dudng thing d.

Ao (x+1) +(y+1)" +(z-2)" =17. B. (x=1)"+(y+1)"+(z-2)" =16.

C. (x=1) +(y-1)"+(z+2)" =19, D. (x+1)"+(y-1)"+(z+2)" =18.

Cau 126: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho duong thang (d) di qua diém A(2;3;5) va vudng
gdc voi mat phang (a):2x+3y+z—17 =0. Tim toa d¢ giao diém H cua (d) véi Oz.
A. H(0;0:1). B. H(0;0;4). C. H(1:3,2). D. H(4;0:-2).
Cau 127: Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz. Goi d 1a duong thang di qua goc toa do O, vudng goc
x=1+¢

v6i truc Ox va vudng goc v6i dudng thing A:qy=2-¢,t0R . Viét phuong trinh ciia duong thang d.

z=1-3¢
x=t x=0 x=t
X_Y_ zZ _ _
A. 3y=-3¢,t0OR B. 1737 C.<y=-3t,tOR. D. {y=3¢,t0OR.
z=-1 zZ=t z=-1

Chuyén dé 7. Hinh hoc khong gian Oxyz 77 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899



GV. Lw Si Phap Chuyén dé 6n thi THPT QG

Cau 128: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho cic diém A(2;1;,0),B(1;2;2), C(110)va mat
phang (P):x+y+z-20=0. Xac dinh diém D thudc AB sao cho duong thang CD song song v&i mit
phang (P).

A D(5:2:-1). e Y ) R Y

Cau 129: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(—l;2;3),B(l;O; —5) va mit phang
(P):2x+y—-3z—-4=0. Tim toa do diém M thudc (P) sao cho A, B, M théng hang.

A. M(0;1;-1). B. M (0;1;1). C. M(LL1). D. M (0;1;0).
Cau 130: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz , cho mat cau (S) c6 tam [ (6;3; —4). Tim ban kinh R ctia

mit cau (S) tiép xuc véi truc Ox.

A. R=5. B. R=24/3. C. R=4/3. D. R=4.
Cau 131: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho mit phing (a):x+3y+z+1=0 va dudong thing
x=1+¢
d:qy=2-t ,tDR.TimtoadégiaodiémAcﬁadVé (a).
z=2-3¢
A. A(3,0,-4). B. A(=3;0;4). C. A(3;-4;0). D. A(3;0;4).
Cau 132: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho diém A(l;2;3) va duong thang
PRSI NE I
2 1 2
x=1+2¢ x=1+2¢ x=1+2¢ x=1+2¢
A A:y=2+2¢,t0R. B. A:<y=2t ,t0OR. C.A:qy=3+3¢,t0R. D.A:{y=2+2¢,t0R.
z=1-3¢ z=3+3¢ z=2+2¢t z=3+3¢t

x=2t
Cau 133: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz , cho dudng thiang d:{y=1-¢,t0R. Phuong trinh nio

z=2+t¢
sau ddy ciing 12 phuong trinh ctia dudng thang d ?
x=2-2¢ x=4-2t x=2t x=4+2¢
A.<y=-t ,tOR. B.<y=-1+¢,t0OR. C.qy=1+t,t0OR. D.<y=1-¢ ,t0OR.
z=3+t¢ z=4-t z=2+¢ z=4+¢
Cau 134: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho duong thang A: 12 Y -;1 _il va mit phang

(P):x+y+z-3=0. Goi I 1a giao diém cua A va (P). Tim toa do diém M thudc (P) sao cho MI vudng
gbc voi A va MI =44/14.

A. M (5:9;-11) hodc M (3;7;13). B. M (5;9;11) hodc M (=3;-7;13).

C. M (5;9;-11) hodc M (=3;-7;13). D. M (5;-9;11) hodc M (3;7;-13).
Cau 135: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(l;3; —4) va B(—l; 2;2). Viét phuong
trinh mit phang trung tryc cta doan thang AB.

A. 4x+2y+12z-17=0. B. 4x-2y-12z-17=0.

C.4x-2y+12z+17=0. D. 4x+2y-12z-17=0.
Cau 136: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(2;0;1),B(0; —2;3) va mat phang
(P):2x—y—-z+4=0. Tim toa do diém M thudc (P) sao cho MA = MB =3.
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A. M(O;l;3) hodc M(—E;E;EJ. B. M(O;l;3) hodc M(ﬁ,i,gj
777 777

C. M (1;0;3) hoac M(-E;i;gj. D. M (3;0;1) hogc M(Z;E;ﬂj_
77 777

Céu 137: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai mit phang (a):m’x—y+ (m2 - 2) z+2=0 va
(,8) :2x+m’y—2z+1=0(m 1a tham s6 thyc). Tim cac gié tri ctia m dé mp(a) vudng goc voi mp(,B)
A. |m|=\/§ B. |m|=2. C. |m|=l. D. |m|=\/§
xX=5+2¢t
Cau 138: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai dudong thang d,:{y=1-¢ ,tO0R va
z=5-¢
x=9-21
d,:{y=t ,t' OR . Viét phuong trinh mit phing chira ca hai duong thiang d,,d,.
z=-2+¢
A.3x+5y+2z-25=0. B.3x-5y+z-25=0. C.3x-5y-z+25=0. D.x+y+z-2=0.
Cau 139: Trong khong gian véi h¢ toa do Oxyz, cho bén diém A(-1-2;4),B(-4;-2;0),C(3;-21) va
D(1;1;1). Tim dd dai dudng cao & clia tit dién ABCD ké tir dinh D.

A. h=35. B. h=2. C.h:%. D. h=3.

. + - .
Cau 140: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho dudong thang A:XT2 = yTZ = il va mat phang
(P):x+2y-3z+4=0. Viét phuong trinh dudng thang d nam trong (P) sao cho d cit va vudng géc véi

dudng thang A.

x=-3+¢ x=-3+¢ x=-3+¢ xX=3+¢t
A.qy=1+2¢,tUR. B. <y=1-2r,tUR. C.qy=1-r ,tUR. D. yy=1-2¢,tUR.
z=1+¢ z=1-t z=1-2¢ z=t
Cau 141: Trong khong gian véi hé toa 40 Oxyz, cho dudng thang a?:x;1 = y-;l = Z_l. Viét phuong

trinh mat cau tim (1; 2; —3) va cit d tai hai diém A, B sao cho AB = \/%
A (x+1)" +(y+2)" +(2-3)" =169. B. (x+1)" +(y+2) +(z+3)" =81.
C. (x—1)2 ‘*'(y—2)2 +(z—3)2 =49, D. (x—l)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =25
Cau 142: Trong khdng gian voi hé toa do Oxyz, cho diém A(O; 0; —2) va duong thing

+ — + , N , 2
A x+2 =Y 2 =z 3 . Viét phuong trinh mét cau tim A, cat A tai hai diém B, C sao cho BC =8.

2 3
Ao xP+y+(z+2) =25, B. x> +y* +(z+2)" =16.
C. x2+y2+(z+2)2=36. D. x2+y2+(z+2)2=9.

Cau 143: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cic mat phang (B):x+2y+3z+4=0 va
(P):3x+2y—z+1=0. Viét phuong trinh mit phang (P) di qua diém A(L1;1), vudng géc véi hai mat
phang (R) va (B).

A. 4x-5y+2z-1=0. B.4x+5y+2z-3=0. C.4x-5y—-z+1=0. D.2x-3y+2z-5=0.
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Cau 144: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(3;2;1),B(—%;—?;1—?’1j va mit ciu
(S): (x—l)2 + (y - 2)2 + (z —3)2 =4 . Xéac dinh toa do cua tiép diém H cta mat phéng trung tryc cua doan

AB va mit cau (S).

A. H l;2;E . B. H —l;g;E . C.H —l;—z;E . D. H —l;—g;—E .
333 333 3 33 3 3 3

Cau 145: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho bbén diém A(I;O;O),B(O;I;O),C(O;O;l) va
D(-2;1;~1). Tinh thé tich V ciia t dién ABCD.

A. V=2, B.Vzl. C.v=1. D.V=l.
2 3
x=-8+4¢t

Cau 146: Trong khong gian v&i hé toa d0 Oxyz, cho duong thing d:{y=5-2¢ ,t0R va diém
z=t
A(3;-2;5). Hinh chiéu vuong géc cta A trén d 1a diém nao dudi day ?
A. K(-4;-1;3). B. H(4;-1;3). C. J(4-1;-3). D. I(-4;1;-3).
Cau 147: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):2x—2y—z—-4=0 va mit cau
(S):x*+y*+z27-2x—-4y-62z-11=0. Biét mat phéng (P) cat mit cau (S) theo mot duong tron. Xac
dinh toa d6 tam H va ban kinh r cua duong tron do.

A.Tam H(2;1;2), ban kinh r =3. B. Tam H (1;0;2), ban kinh r=4.
C.Tam H(3;0;2), ban kinh r =5. D. Tam H (3;0;2), bén kinh r=4.
Cau 148: Trong khong gian voi hé toa d Oxyz . Viét phuong trinh mit phang (P) tiép xdc v6i mit cau
xX=-5+2t
(S):X*+y* +22 —10x+2y+26z+170=0 va song song voi hai dudong thing d:{y=1-3¢r tOR,
z=-13+21
x=-7+3¢
d :{y=-1-2¢,¢/0OR.
z=8
A. 4x+6y+5z+51%577 =0. B. 4x+6y+5z+51+5y/77 =0.
C. 4x+6y+5z+51-5y77 =0. D. 4x+6y+5z+51+577 =0.

Cau 149: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho mat cau (S) c¢6 tam 1 (3;3; —4) va tiép xuc voi truc
Oy. Tim ban kinh R ctia mit cau (S).

A.R=%. B. R=4. C. R=+/5. D. R=5.
Céu 150: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(1;0;0),B(0;2;0),C(0;0;3). Phuong
trinh nao sau day khong phai 1a phuong trinh mét phang (ABC ) ?

A. 12x+6y+4z-12=0. B. 6x+3y+2z-6=0. C.6x+3y+2z+6=0. D. x+%+§=1.

Cau 151: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):2x+y—-2z—1=0 va dudng thang

- + 5 X 2
al 1 2 = l2 = ZT3 . Tim giao diém M cua d va (P). Viét phuong trinh mat phang (Q) chura d va vudng

gbc voi (P).

d:
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A. M (7:3:2), (Q):x+y+z+1=0. B. M(%ﬁ;%), (0):x—-8y+5z+13=0.
1 1 7 .3
C. M E;_3;E , (@) x+8y+5z-3=0. D. M E;_3;E , (Q):x+8y+5z+13=0.

Cau 152: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cic diém A(3; -2; —2),B(3;2;0), C(0;2;1) va
D(-151;2). Viét phuong trinh mit cau (S) tim A va tiép xtic v6i mp(BCD).

Ao (x=3) +(y+2) +(z+2)" =16, B. (x=3)" +(y+2) +(z+2)" =15.

C. (x=3) +(y+2) +(z+2)" =14, D. (x=3) +(y+2) +(z+2) =17.
Cau 153: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz. Tim toa d0 giao diém M cua dudng thang

x=12 _y-9 z-
d: = =

4 3
A. M (1;0;1). B. M (12;9:1). C. M(116). D. M (0;0;-2).

! va mat phang (a’):3x+5y—z—2=0.

Cau 154: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho diém M (2;1;0) va mat phéng
(Q):x+3y-2z—27=0. Tim toa do diém M’ dbi xtmg v6i M qua (Q).

A. M'(13;6,-4). B. M’ (6;13;-4). C. M'(13;-4;6). D. M'(6;3;4).
Cau 155: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz . Tim toa d6 diém A’ ddi xtmg voi diém A(l; -2; —5) qua
x=1+2¢
dudng thang A c¢6 phuong trinh: { y=-1-¢,r0OR.
z=2t
AL A (=32:1). B. A'(1;2;-3). C. A'(3;-2:1). D. A'(1;3;2).

V

Cau 156: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho M =2,v = 1,(&,\7) :%T. Tinh géc ¢ gilia vecto v

va vecto u—v.
A. ¢ =30 B. ¢ =90". C. ¢ =60". D. ¢ =45°,
Cau 157: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém G(l;l;l). Mit phang qua G va vudng géc véi

dudng thang OG c6 phuong trinh 12 phuong trinh nao dudi day ?
A x+y-z-3=0. B. x+y+z=0. C.x+y+z-3=0. D. x-y+z+3=0.

Cau 158: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz , cho mit cau (S): x>+ v+ (z - 2)2 =1va hai mat phéng
(P):3x+4z-12=0, (Q):3x+12y+4z-12=0.Mit phang cit mit cau (S) theo mot duong tron ¢ ban
kinh r :% 1a mat phang nao dudi day ?

A. mp(P). B. mp(Q).

C. mp(P) va mp(Q). D. Khong c¢6 mat phang nao.
Cau 159: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho mit phiang (a): (l + m)x +\/5y + (m —1)z +2m =0
(m 1a tham sb thuc) va mit cau (S): x* +y*+7° =1. Tim tit ca gia tri tham s6 m dé mat phéng (a) tiép
xuc vOi mat cu (S).

A.m=x/§ hoécm=—\/5. B. m =1 hodac m=-1.

C.m=\/5. D. m=-1.
Cau 160: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (a ) di qua hai diém
A(4; —l;l) ,B (3;1; —1) va chira try Ox. Phuong trinh nao sau ddy 1a phuong trinh ctia mit phing (a ) ?
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A. x+z=0. B. y+z=0. C.x+y=0. D. x+y+z=0.
xX=t
Cau 161: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho hai duong thang d:qy=2t ,t0OR
z=1-t
x=1+2s

d,:qyy=2+2s,s0OR . Xét vi tri tuong dbi gitra d, va d,. Ménh dé nao dudi day ding ?

z=-s
A. d, va d,vudng goéc nhau. B. d, va d,chéo nhau.
C. d, va d, song song nhau. D. d, va d, cit nhau.

- + +
X 2=y 1=z 3 vi

Cau 162: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai dudng thang d: 5 5

x-1_y-1_z+1

d,: N 5 . Tim hoang céch d gitta d, va d,.
A.dzg. B.d=4—f. C.dzg. D. d=4/2.

Cau 163: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho biét ba dinh ctia mot hinh binh hanh c6 toa do 1a
(1;1;1),(2;3;4),(6:5:2). Tinh dién tich S ctia hinh binh hanh.

/83

A. S =83 B. S =/83. C.SzT. D. S =24/83.

xX=t
Cau 164: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho dudng thing (d):{y=-1,t0R va hai mit phang
z=-1
(P):x+2y+2z+3=0, (Q):x+2y+2z+7=0. Viét phuong trinh mat cau (S) ¢6 tam thudc (d) va tiép
xuc voi (P), (Q).

A (8):(x+3) +(y+1) +(z-3)

Ol Ol

B. (S):(x—B)2 +(y+1)2 +(z+3)2

NN NNCR PN

C. (8):(x+3) +(y+1) +(z-3) D. (8):(x=3) +(y-1) +(z-3)

Cau 165: Trong khong gian vi hé toa d6 Oxyz . Tim ban kinh R ctia mit cau tim 1 (1;3;5) va tiép xic
X=t
v6i dudng thang d:4 y=-1-¢,tOR.
z=2-t¢
A. R=A7. B. R=14. C.R=7. D. R=+/14.
Cau 166: Trong khong gian véi h¢ toa do Oxyz, cho diém A(—l;l;O) va duong thing

g5l - ZTH . Tim toa d6 diém M thudc d sao cho do dai AM bing /6.

1 =2
A. M (1;0;1) hay M (2;0;2). B. M (1;0;~1) hay M (0;2;-2).
C. M(1;1;0) hay M (0;2;2). D. M (=1;0;~1) hay M (~2;0;-2).

Cau 167: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz. Viét phuong trinh cidc mit phing chira hai diém

A(l;O;O),B(O; —2;3) va cach diém M(l;l;l) mot khoang béng %
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A. x+y+z-1=0va 23x-37y—-17z-23=0. B. x+y+z-1=0 va 2x-3y-7z-23=0.

C. x+2y+z-1=0 va 23x-37y—-17z-23=0. D.2x+3y+z+1=0 va3x—-y+z-3=0.
Cau 168: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho ba diem M (2;0;0), N (0;-3;0), P(0;0;4). Tur gidc
MNPQ 14 hinh binh hanh, tim toa do diém Q.

A. 0(3;2;4). B. 0(4:3;2). C. 0(-2:-3;4). D. 0(2:3;4).
Cau 169: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém A(-1;3;-2) vad mit phing
(P) :x—2y—2z+5=0. Tinh khoang cich tir A dén (P) va viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A va
song song voi (P).

A. d(A(P))=2,(0):x=2y+2z+3=0. B. d(A.(P))

WA W

,(Q):x—2y—-2z+3=0.

C. d(A.(P) =§,(Q):x+2y—22+3=0. D. d(A,(P))==,(Q):x~y-z+3=0.

Céu 170: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho mat cdu (8):(x—1)"+(y+3)"+(z-2)" =49.
Phuong trinh nao sau ddy 14 phuong trinh ciia mat phang tiép xiic voi mit cau (S) ?

A. x+2y+2z-7=0. B. 6x+2y+3z-55=0.

C. 6x+2y+3z=0. D. 2x+3y+6z-5=0.
Cau 171: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho mit phang (P):4x+ y—2=0. Pudng thang nio
trong céc duong thang sau vudng géc v4i mit phang (P)?

x=1-4¢
A Al y=2+ t0OR. pop XTloyrl_z-2
2 411
z=—4
x=1+4¢
coaX 3oz D.A:y=2+¢,¢t0OR
4 1 2 _
Z_

Cau 172: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):3x —4z—1=0. Mt cau nao trong
cdc mat cau sau day khong cit mat phéng (P)?

2 2 2 2 2 4
A, (x-1) +(y-3) +(z-1) =1. B. (x—-1) +(y-3) +"=—.
(r=1) +(r-3) +(z-1) (r=1) +y=3) +27 =2
2 2 1 2 2
C.(x-1) +(y-3) +z"=—. D. x> +(y+1) +(z-3) =5.
(1) +(3-3) +2 =L (s +1) #(c-3)
Cau 173: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s m sao cho dudng
x=1—§t
2
thang d:{y=t ,t0R nam trong mit phang (a):2x—y-2z-6=0.
z=—2—lmt
2
A. m=4. B. m=-4. C. m=2. D. m=4va m=-2.

Cau 174: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mat cau (S): ()c—?))2 +(y +2)2 +(z —1)2 =100 va
mit phang (P):2x—2y—-z+9=0. Biét rang (P) cit (S). Tim tim va ban kinh ctia dudng tron thiét dién
cua (P) va (S5).

A.Tam J(1;2;3), ban kinh r =7, B. Tam J(~=1;2;3), bén kinh r =38.

C. Tam J (-1;2;3), bén kinh r =242, D. Tam J(1;-2;-3), ban kinh r =4.
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Cau 175: Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(l;l;O), B(O; 2;1) va trong tim
G(O; 2; —1). Viét phuong trinh dudng thang A di qua diém C va vudng géc v6i mit phing (ABC).

x=-1+¢ x=-1+¢ x=-1+¢ x=1+¢
A.Sy=3+r ,t0OR. B.{y=3-¢ ,t0R. C.qy=3+¢r ,tUR. D.<y=3+¢,t0R.
z=—4 z==4 z=4 z=4¢

Cau 176: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém M (1;-2;3). Goi I 1a hinh chiéu ctia M trén
truc Ox. Phuong trinh ndo duéi day 1a phuong trinh mit cau tim I, ban kinh IM ?
A, (x=1D*+y* +2° =13. B. (x+1)>+y* +2> =13,
C. (x—1)2+y2+22=\/ﬁ. D. (x+1)* +y*+z> =17.
Cau 177: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(0;1;1) va B(1;2;3). Viét phuong trinh
clia mat phang (P) di qua A va vudng géc voi AB.
A. (P):x+y+2z-6=0. B. (P):x+3y+4z-3=0.
C.(P):x+3y+4z-26=0. D. (P):x+y+2z-3=0.
Cau 178: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Cho hai diém A(1;1;0) va B(0;1;2). Vecto nao dudi ddy
1a mot vecto chi phuong ctia dudng thing AB?

A. G =(-1,0;,-2). B. b =(-1;0;2). C. ¢ =(1;2;2). D. d =(-11;2).
xX=2+3¢
Cau 179: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho hai dudng thing d:{y=-3+t va
z=4-2¢t
,x—4_y+1_z N N re aAL T N \ 2 ~ < 2 ,
d :T =TT Phuong trinh nao dudi ddy 1a phuong trinh duong thang thudc mat phang chtra d
va d', dong thoi cach déu hai duong thang d6 ?
A.x—3:y—2:z—2‘ B.x—3:y—2:z+2‘
3 1 -2 3 1 -2
C.x—3:y+2=z—2. D.x+3=y+2=z+2.
3 1 -2 3 1 -2
: - - +
Cau 180: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thang A: *~10 yl 2.1 2. Xét mat

phéng (P):10x+2y+mz+11=0, m la tham s6 thuc. Tim tat ca céc gié tri cua m dé (P) vudng gbc voi
A

A. m=-2. B. m=-52. C. m=52. D. m=2.
Cau 181: Trong khong gian vé6i hé toa d0 Oxyz, phwong trinh nao dudi ddy 1a phuong trinh miat phang di

\ , — + -

qua diém M (3;—1;1) va vudng gbc voi dudong thang A: x3 1_y 22 =Z n 3 ?

A.3x+2y+z-8=0. B.x-2y+3z+3=0. C.3x-2y+z+12=0. D.3x-2y+z-12=0.
Cau 182: Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz, phuong trinh nao dudi ddy 1a phuong trinh duong thang

di qua diém A(2;3;O) va vudng goéc v6i mit phing (P):x+3y-z+5=0?

x=1+¢ x=1+3¢ x=1+3¢ x=1+¢
A, qy=3tr . B.{y=3r . C.qy=3t . D. <y=1+3¢.
z=1-t z=1+t z=1-t z=1-t

Cau 183: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém M (1;2;3). Goi M,, M, lan lugt 1a hinh chiéu
ciia M trén céc truc Ox, Oy. Vecto nao dudi ddy 12 mot vecto chi phuong cua dudng thang M M,.
A. i, = (1;2;0). B. i, =(0;2;0). C. ii, = (1;0;0). D. i, =(-1;2:0).

84
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Cau 184: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x—2y+z-5=0. Diém nio dudi
day thuoc (P)?
A. I1(1;1;6). B. J(2;-1,5). C. H(0;0;-5). D. K(-5;0;0).
Cau 185: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, vecto ndo dudi day 1a mot vecto phap tuyén ciia mat
phing (Oxy)?
A. j=(0;10). B. m=(L11). C. 7 =(1;0;0). D. k =(0;0;1).
Cau 186: Trong khong gian véi hé toa @6 Owxyz, cho mit phang (P):3x—z+2=0. Vecto ndo dudi ddy 1a
mot vecto phap tuyén cua (P)?
A. ny =(3;-10). B. n,=(3;-12). C. n, =(3;0;-1). D. n, =(-10;-1).
Cau 187: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(4;6;2),B(2; —2;0) va mit phang
(P):x+y+z=0. Xét duong thing d thay d6i thudc (P) va di qua B, goi H hinh chiéu vudng géc ctia A
trén d. Biét rang khi d thay doi thi H thudc mot duong tron cb dinh. Tinh ban kinh R ciia dudng tron dé.
A. R=2. B. R=+6. C. R=13. D. R=1.
Cau 188: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(3;-2;3) va B(~1;2;5). Tim toa do trung
diém I ciia doan thang AB.
Al 1(=2;2;0). B. 1(1;0;4). C. 1(2;0;8). D. 1(4;0;1).
Cau 189: Trong khong gian voi h¢ toa d§ Oxyz, cho hai diém A(-2:3;1) va B(5;-6; —-2).Duong théng

AB cit mat phang (Oxz) tai diém M. Tinh ti s6 %

AAM _T . AM _1 c.AM _4 p. AM_,
BM 3 BM 2 BM BM
Cau 190: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai duong thang
x=1+3¢
_ x-l_y+2 _z o s v AA T
d: s y=-2+t,d, :T— ) va mdt phang (P):2x+2y—-3z=0. Phuong trinh nao dudi day la
z=2
phuong trinh mat phang di qua giao diém cta d, va (P), d6ng thoi vudng goc vai d,?
A 2x—y+2z+22=0. B. 2x+y+2z-22=0.
C.2x-y+2z+13=0. D. 2x-y+2z-13=0.

Cau 191: Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho mat cau (S):(x+1)*+ (y -1)?+(z+2)* =2 va hai

duong thang d: x-2 :% = Z_ll va A:% :% =Z—_11. Phuong trinh nao duédi day la phuong trinh cta
mit phang tiép xidc vai (S), song song voi d va A?
A, x+y+1=0. B. y+z+3=0. C.x+z+1=0. D. x+z-1=0.

Cau 192: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho diém 7(1;2;3) va mat phang
(P):2x=2y—-z—4=0.Mit cAu tim I tie62p xiic v6i (P) tai H. Tim toa d¢ diém H.

A. H(-3;0;-2). B. H(3;0;2). C. H(;-L0). D. H(-1;4;4).
Cau 193: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho diém A(2; 2;1). Tinh d6 dai ctia doan thang OA.
A. OA=9. B. OA=S5. C. OA=3. D. OA=+5.

Cau 194: Trong khong gian v6i hé toa 0 Oxyz, cho diem A(4;0;1) va B(-2;2;3). Phuong trinh nao

dudi day 1a phuong trinh mit phang trung tryc cua doan thang AB?
A.3x—-y-z+1=0. B.3x+y+z-6=0. C.3x-y-z=0. D. 6x-2y-2z-1=0.
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Cau 195: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(l; —-2; —3),B (—1;4;1) va duong thang
x+2 _y-2_z+3

d " " . Phuong trinh nao duéi day 12 phuong trinh duong thang di qua trung diém cua
doan AB va song song voi d ?
A.E_y—1=z+1‘ B')c—lzy—1:z+1‘ C.zzy—2=z+2‘ D.zzy—1:2+1‘
1 -1 2 1 -1 2 1 -1 2 1 1 2

Cau 196: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai vecto a =(2;l;0),l; =(-1;0;,-2). Tinh
cos(d,l;).

2

A. cos(&,5)=—§. B. cos(d,l;)=g. C. cos(&,l;) =§. D. cos(d,l;)=— 2

25
Cau 197: Trong khdéng gian voi hé toa dd Oxyz, cho diém M (3; -1 —2) va mat phang
(@):3x—y+2z+4=0. Phuong trinh nio dudi ddy 14 phuong trinh mat phang di qua M va song song voi
(a)?

A.3x-y+2z+6=0. B.3x+y-2z-14=0. C.3x-y+2z-6=0. D.3x-y-2z+6=0.
Cau 198: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz,cho mit cau (S):x* +y° +2z> =9, diém M (L1;2) va
mit phing (P):x+y+z-4=0. Goi A 12 dudng thing di qua M, thudc (P) va cét (S)tai hai diém A, B
sao cho AB nho nhét. Biét réng A c6 mét vecto chi phuong 13 i = (1;a;b), tinh T =a—>b.

A. T=0. B. T=-2. C.T=-1. D. T=1.
Cau 199: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho mat cau (8):(x+1)*+(y-2)>+(z=1)>=9. Tim
toa do tam / va ban kinh R cuia (S).

A. I(-1;2;1),R=09. B. I(1;-2;-1),R =09. C. I(-1;2;1),R =3. D. I1(1;-2;-1),R =3.
Cau 200: Trong khong gian v6i hé toa dd Owxyz,cho mit phing (P):3x+4y+2z+4=0 va diém
A(1;=2;3). Tinh khoang céch d tir diém A dén (P).

5 5 5 5

A.d=——. B.d=—. C.d=—. D.d=§.

V29 29 3
Cau 201: Trong khong gian vai hé toa dd Oxyz, cho ba diém M (2:3;-1), N(-1;1;1) va P(1,m—1;2). Tim
m dé tam giac MNP vuong tai N.
A. m=0. B. m=-4. C. m=2. D. m=-6.
Cau 202: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(O;—1;3),B(1;O;1) va C(—l;l;Z). Phuong
trinh ndo dudi ddy 1a phuong trinh chinh tic cta duong thang di qua diém A va song song véi duong
thang BC?

x=-2t
PV At el VRS 10 S gy C. x=2y+z=0. p, X =-x*l_z=3
2 1 1 -2 1 1
z=3+¢

Cau 203: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz,cho mit cau (S) c6 tim I(2;1;1) va mit phang
(P):2x+y+2z+2=0. Biét mit phang (P) cit mit cau (S) theo giao tuyén 1a mot dudng tron c6 ban
kinh bang 1. Viét phuong trinh mat cau ().

A (S):(x=2 +(y=D*+(z-1* =10. B. (8):(x=2)*+(y—-1)*+(z-1)* =8.

C. (S):(x+2)> +(y+1)*+(z+1)* =10. D. (S):(x+2)° +(y+1)* +(z+1)* =8.
Cau 204: Trong khong gian voi h¢ toa dd Oxyz, cho ba diém A(1;0;0), B(0;-2;0) va C(0;0;3). Phuong
trinh nio dudi day 1 phuong trinh ctia mat phang (ABC)?

X z X,y z X

X iEiog X Zog c. 242+ 2o D. 2+ L +Zoy
3 2 1 2 1 3 301 -2 1 2
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Cau 205: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, phuong trinh nao dudi day 12 phuwong trinh mit cau di
qua ba diém M (2;3;3), N(2;-1;-1), P(-2;~1;3) va c6 tdm thudc mit phang (a):2x+3y-z+2=0.

A, X +y +22 —4x+2y—-62-2=0. B. ¥’ +y*+z°=2x+2y-2z-10=0.

C. X+ y*+z27+4x-2y+62+2=0. D. X’ +y* 422 =2x+2y-2z-2=0.
Cau 206: Trong khong gian voi h¢ toa do Oxyz, cho ba diém A(=2;0;0), B(0;-2;0),C(0;0;-2). Goi D la
diém khéc O sao cho DA, DB, DC d6i mot vudng géc voi nhau va I(a,b,c) 1a tim mat cau ngoai tiép tr
dién ABCD. Tinh S=a+b+c.

A. S=-1. B. §=-2. C. §=-3. D. §=-4.

A A : LA A . 2 x+l _y _z=5 o .
Cau 207: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thang d :T =57 va mat phang
(P):3x=3y+2z+6=0. Ménh d nao duéi diy ding ?

A. d song song voi (P). B. d cit va khong vudng goc vai (P).

C. d vudng gbc voi (P). D. d nam trong (P).
Cau 208: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai diém A(3;-2;6),B(0;1;0) va mat cu
(8): (x=1)* +(y—2)* +(z—3)* =25.Mit phang (P):ax+by+cz-2=0 di qua A, B va cit (S)theo giao
tuyén 1 duong tron c6 ban kinh nho nhat. Tinh T =a+b+c.

A. T=4. B. T=3. C.T=5. D.T=2.
Cau 209: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (a):x+y+z—6=0. Diém nao dudi
day khong thudc (@)?

A. M (3;3;0). B. N(123). C. H(;-11). D. K(2:2;2).

Cau 210: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz,cho diém M(—l;l;3) va hai duong thing
- + - + .
:x31:y 23:211, A':xllzgziz. Phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh dudng thing di

qua M, vudng goc voi A va A'?
x=-t x=-1-t x=-1-t x=-1-t
A, yy=1+t. B.{y=1+¢ . C.qy=1+r . D.<y=1-r .
z=3+¢ z=3+¢ z=1+3¢ z=3+t¢

Cau 211: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit cau (§): x* + y> +z> =4a’,a >0. Mit cau ()
ct mat phang (Oxy) theo mdt duong tron (C). Tinh dién tich xung quanh S cta hinh try nhan (C) lam
ddy va c6 chiéu cao 1a a~/3. Tinh thé tinh V cta khéi tru twong tmg.
A. S, =473,V = 47’3, B. S, =167a*/3,V =1671a’\/3.
C. S, =2ma’3,V =4ma* 3. D. S, =47a’\3,V =87’ 3.
Cau 212: Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, phuwong trinh nao dudi day 1a phuong trinh ctia mit cau
c6 tim 1(1;2;-1) va tiép xtic v6i mét phing (P):x—2y—-2z-8=07?
A (x+D)?+(y+2)° +(z-1)* =3. B. (x=1)*+(y=2)* +(z+1)* =3.
C. (x+1)’ +(y+2)° +(z-1)’ =0. D. (x=1)"+(y—2)" +(z+1)> =0.
Cau 213: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, tim tat ca cic gid tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh
x*+y?+22=2x-2y-4z+m=0 1a phuwong trinh mit cau.
A. m<6. B. m=6. C. m<6. D. m>6.
x=1
Cau 214: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d:{y=1+3¢(t0R). Vecto nio dudi
z=5-t
day 1a mot vecto chi phuong ciia dudng thang d.
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A. d =(1;2;5). B. b =(1;3;-1). C. d=(1;-3-. D. ¢ =(0;3;-1).
Cau 215: Trong khong gian v&i hé toa d Oxyz, cho diém A(l; —2;3) va hai mit phang
(P):x+y+z+1=0, (Q):x—y+z-2=0. Phuong trinh nio dudi diy 1a phuong trinh dudng thang di
qua A, song song vgi (P) va (Q)?

x=-1+¢ x=1+¢ x=1 x=1+2¢
A yy=2 . B.{y=-2. C.qy=-2 . D.<y=-2
z=-3-¢ z=3-¢ z=3-2t z=3+2¢t

Cau 216: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho céc diém A3;-4;0), B(—-1;1;3) va C(3;1;0). Tim toa
do diém D trén truc hoanh sao cho AD = BC.

A. A. D(0;0,0) hodc D(-6;0;0). B. A. D(-2;0;0) hoac D(—4;0;0).

C. D(0;0;0) hoac D(6;0;0). D. A. D(12;0;0) hodc D(6;0;0).
Cau 217: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, phuong trinh nao dudi day la phuong trinh cua mat
phang (Oyz)?

A, y-z=0. B. x=0. C. z=0. D. y=0.

Cau 218: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mat cau (S):x* + y2 +z> =44’,a>0. Tinh dién tich
S ctia mit cau (S) va thé tich V ciia khdi cau.

3 3

A. S=ma’,V = A B. S=64ma’,V = 25637m :
3 3
C. S=8ﬂa2,V=16ﬂa D. S=1677a2,V=32ﬂa

Cau 219: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mat phang (P) song song va cich déu
hai dudng thang d, :x—_l2 =% =%, d, - =y1 =Z;2.
A. (P):2y-2z+1=0. B.(P):2x-2z+1=0. C. (P):2x-2y+1=0. D.(P):2y-2z-1=0.

Cau 220: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, phuong trinh nio duéi day 1a phuwong trinh chinh tic ciia

x=1+2¢
duong thang d:{y=3t ?
z=-2+¢
A.X+1:X:Z_2' B.x—I:X:z+2' .x+1=X:z—2. D. x—1=2=z+2
2 3 1 1 3 -2 1 3 -2 2 3 1

Cau 221: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho mat cau (S):(x—-5)*+ (y=1*+(z+2)*=9. Tim
tam I va ban kinh R cta (S).

A.I(55-2),R=9.  B.I(5L-2),R=3. C.I(-5-12),R=3. D.I(-5-1;2),R=9.

Cau 222: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, phwong trinh nao dudi ddy 1a phuong trinh miat phang di
qua diém M (1;2;-3) va cé mdt vecto phap tuyén n=(>1;-2;3)?

A. x-2y-3z+6=0. B.x-2y-3z-6=0. C.x-2y+3z+12=0. D. x-2y+3z-12=0.
Cau 223: Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho mat cau (S) ¢6 tim I(3;2;-1) va di qua diém
A(2;1;2). Mit phang nao dudi day tiép xiic véi (S) tai A?

A. x+y-3z+3=0. B. x+y-3z-8=0. C. x—-y-3z+3=0. D. x+y+3z-9=0.

A A~ . e 1A R . 2 x=1_y+5_z-3
Cau 224: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho dudng thang d : 5 = - =

nao dudi ddy 1a phwong trinh hinh chiéu vudng géc ctia d trén mit phang x+3=0?

. Phuong trinh
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x=-3 x=-3 x=-3 x=-3
A {y=-6-¢. B. {y=-5+¢. C.{y=-5+2t. D.<y==-5-¢.
z=T7+4¢ z=3+4¢ z=3—-t¢ z==-3+4¢

Cau 225: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz,tim toa dO tdm [/ va ban kinh R cta mat cau
(x=1D>+(y+2)* +(z—4)> =20.

A. I(-1;2;-4), R = 24/5. B. 1(1;-2;4), R = 2+/5.

C. I(-1;2;-4),R =5+/2. D. I(1;-2;4), R = 20.
Cau 226: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz,cho mit phing (P):6x—2y+z-35=0 va diém
A(-1;3;6).Goi A'la diém ddi ximg véi A qua (P), tinh OA'.

A. OA' =+/46. B. OA' =/186. C. OA' =34/26. D. OA' =53,
Cau 227: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S): x>+ y* +x* =4a*,a >0. Mit cau (S)
cat mat phang (Oxy) theo mot duong tron (C). Xac dinh tam va ban kinh cua (C).

A. Tam 0O(0;0;0) va ban kinh r =2a. B. Tam I(1;1;0) va ban kinh » =2a.

C. Tam J(0;1;1) va ban kinh r =a. D. Tam H(1;1;1) va ban kinh r =4a.
Cau 228: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai diém A(1;-1;2), B(-1;2;3) va dudng thfmg
d: xl—l = y;2 = 2;1. Tim diém M (a;b;c) thude d sao cho MA® + MB* =28, biét ¢ <O0.

A. M(2;3;3). B. M(—I;O;—B). C. M[l;z;—gj. D. M[—l;—z;—zj.

6 6 3 6 6 3

Cau 229: Trong khong gian véi hé toa d0 Owxyz, cho mit cau (S): x> +(y+2)* +(z—2)* =8. Tim ban
kinh R cua (S).
A. R=22. B. R=8. C. R=4. D. R=64.

Chuyén dé 7. Hinh hoc khong gian Oxyz 89 Lsp02071980@gmail.com - 0916620899



GV. Lw Si Phap

Chuyén dé 6n thi THPT QG

DPAP AN
~ CHUYENDE7 A
PHUONG PHAP TQA PQ TRONG KHONG GIAN

61
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64

65

66

67

68

69

70

71

72

73 174175176 |77 |78 |79 | 80
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GV. Lw Si Phap

Chuyén dé 6n thi THPT QG

14 |14 |14 | 14 | 14 | 14
1 12134 |56
A
B
C
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216
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221 | 222 | 223 | 224
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226 | 227 | 228 | 299
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