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Chii dé @ KHOI PA DIEN

Véan dé 1. KIEN THUC CAN NHO

A - PHUONG PHAP CHUNG MINH

1. Ching minh duwong thfmg d song song mp(a) (d c (@) )
Cdch 1. Ching minh d//d” va d’ c (&)
Cédch 2. Chimg minh d < () va (B)//(@)
Cdch 3. Chimg minh d va (&) ciing vudng géc véi 1 dudng thing hodc cling vudéng goc voi 1 mat phing

2. Chirng minh mp() song song véi mp ()
Cdch 1. Chimg minh mp(@) chira hai duong thing cit nhau cling song song véi () (Nghia 1a 2
duong thing ct nhau trong mét nay song song véi 2 duong thang trong mat phang kia)
Cdch 2. Ching minh (&) va (f) cung song song v&i 1 mat phing hodc cling vudng géc véi 1
duong thang.
3. Chirng minh hai duong thing song song:
Cdch 1. Hai mat phang (&), () c6 diém chung S 1an luot chira hai duong thing song song a va
b thi (@) (B)=Sx/lallb .
Cich 2. (@)lla, ac (f)= (@)n(p) =blla.
Cdch 3. Hai mat phang cit nhau cling song song v&i mot duong thang thi giao tuyén ciia chiing song
song voi duong thang do.
Cdch 4. Mot mat phang cét hai mit phing song song cho 2 giao tuyen song song
Cdch 5. Mot mat phang song song vdi giao tuyén ctia 2 mit phang cat nhau, ta duogc 3 giao tuyén song song.
Cdch 6. Hai duong thing ciing song song voi duong thing thir 3 hodc cling vudéng géc véi mot mit
phing thi song song véi nhau. i )
Cdch 7. St dung phuong phdp hinh hoc phang: duong trung binh, dinh Ii Thales ddo, canh doi tir
gidc dac biét, ...
4. Chirng minh dwong thing d vudng géc véi mit phing (@)
Cdch 1. Chimg minh duong thing d vudng géc véi hai dudng thing cit nhau ndm trong ().
Cdch 2. Chimg minh d nam trong mdt trong hai mat phang vuéng géc va d vudng géc voi giao
tuyén = d vudng géc voi mp con lai.
Cdch 3. Chirng minh d 12 giao tuyén ctia hai mit phang cling vudng géc voi mat thir 3.
Cdch 4. Chirg minh duong thing d song song voi a ma a L ().
Cdch 5. Buong qthé“ing nio vudng géc voi mot trong hai mat phang song song thi ciing vudng géc véi
mdt phang con lai.
Cdch 6. Chirg minh d 12 truc ciia tam gidc ABC nam trong (&)
5. Chirng minh hai dwong thing d va d’ vudng géc:
Cich 1. Ching minh d L (@) va (@) > d’.
Cdch 2. St dung dinh i 3 duong vudng goc.
Cdch 3. Chung to goc gitta d , d” bang 90°.
6. Chirng minh hai mit phing (@) va () vudng géc:
Cdch 1. Ching minh (@) D d va d L(f).
Cdch 2. Chimg to géc giita hai mat phang (&) va (f) bang 90°.
Cdch 3. Chang minh a// (@) ma (f) La
Cdch 4. Chimg minh (@)//(P) ma (5) L(P).
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B -CAC CONG THUC
I. TAM GIAC
1. Tam giac thwong:

@D S, e :%BC.AH :%AB.AC.sinA :Z—l;s: pr=+/p(p—a)(p-b)(p—c)

A

® S =Saen =%SAABC ® AG=§AM (G la trong tam)

AB’+AC* BC®

@ Do dai trung tuyén: AM* = 5 1

® Dinh Ii ham s6 cosin: BC* = AB* + AC* —2ABAC.cosA g

= b = ¢ = 2R
. sinA sinB sinC
2. Tam gidc déu ABC canh a:

(canh)zx/g a3 ¢
O] Sapc = 4 = 4

>
31

® DPinh Ii ham sb sin:

canhxx/gza\/g ® AG:EAH:G\/g BA H
2 2 3 3
3. Tam giac ABC vuong tai A :

® Sy :%AB.AC :%AH.BC

@ AH =

® BC?=AB* + AC? B H
® BA*=BH.BC @ CA>=CH.CB ® HA? =HB.HC
1 1 1
= +
AH?> AB* AC*?

® HA’=HB.HC ® AH.BC=AB.AC @)

HB AB? 1 AC
® —= AM ==BC @® sinB=— C
® HC AC? ® 2 ® BC

AB AC AB
cosB=— tan B=—— cotB=——
® BC ® AB ® AC

4. Tam giac ABC vuodng can tai A

® BC=ABVZ=ACY2 @ AB=4C=5C
V2 s 5

II. TU GIAC
1. Hinh binh hanh:

Di¢n tich: S ,,., = BC.AH = AB.AD.sin A
2. Hinh thoi:

L
B H C

B
® Diéntich: § ,,., = %AC.BD = AB.AD.sin A

e Dic biét: khi ABC =60° hodc BAC =120° thi cdc tam gidc ABC, ACD déu.
3. Hinh chir nhat: A D A D
S \sep = AB.AD

4. Hinh vuong:
e Diéntich: S ,,., =AB’ B c B C 4

¢ Duong chéo: AC = AB\2
_(AD+BC).AH

A
’L b
C

5. Hinh thang: S = !
g ABCD 2 B H
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Van dé 2. KHOI PA DIEN

A. TOM TAT LY THUYET

1. Khéi ling tru va khoi chop
o Khbi lang tru la phan khong gian duoc gidi han boi mot hinh lang try ké ca hinh lang try ay.
@ Tén goi: khdi lang tru + tén mat ddy.
¢ Khbi chép 1a phan khdng gian dugc gidi han boi mot hinh chép ké ca hinh chép ay.
@ Tén goi: khbi chép + tén mit ddy.
¢ Khbi chép cut Ia phian khong gian dugc gidi han boi mot hinh chép cut ké ca hinh chép cut Ay.
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KHOI LANG TRU LUC GIAC

KHOI CHOP TU GIAC

2. Khai niém vé hinh da dién va khdi da dién
+ Khai niém vé hinh da dién , ,
¢ Hinh da dién Ia hinh duoc tao boi }n(f)t sO hitu han cac Wda gidc théa man hai tinh chat
i. Hai da gidc phan bi¢t chi c¢6 thé hodc khong c6 diem chung, hodc chi c6 mét dinh chung,
hozlc chi c6 mot canh chung.
ii. M6i canh cua da gidc nao ciing la canh chung cua ding hai da gidc.
e Moi da gidc nhu trén dugc goi lf%l mot mat cua hinh da dién.
e Cé4c dinh, c4c canh cta da gidc ay theo thur tu goi 1a cdc dinh, cdc canh cta hinh da dién.
+ Khai ni¢ém vé khéi da dién
o Khbi da dién 1a phan khong gian duoc gidi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién dé.
o Nhiing diém khong thudc khi da dién duoc goi 1a diém ngoai ctia khdi da dién.
@ Tap hop cdc diém ngoai dugc goi 1a mién ngoai ciia khdi da dién.

o Nhiing diém thudc khdi da dién nhung khong thudc hinh da dién Gmg véi da dién dy duogc goi
1a diém trong cua khdi da dién.

& Tap hop céc diém trong dwoc goi 1a mién trong cuia khdi da dién.

o Mai khéi da dién duoc xdc dinh boi mot hinh da dién ung voi nd. Ta cling goi dinh, canh, mat,
diém trong, diém ngoai... cia mot khéi da dién theo thir ty 1a dinh, canh, mit, diém trong,
diém ngoai...cua hinh da dién twong tng.

o Khbi da dién duoc goi 1a khdi ling tru néu né dwoc gisi han bai mot hinh ling try.

o Khbi da dién duoc goi 1a khdi chép néu né dugc gidi han bdi mot hinh chép.

o Khbi da dién duoc goi 1a khdi chép cut néu né dwoc gidi han boi mot hinh chép cut.

o Tuong tu ta c6 dinh nghia vé khdi n— gidc; khdi chép cut n— gidc, khoi chép déu, khdi
hop,...

o Tén cia khdi ling tru hay khdi chép dwoc dit theo tén cia hinh ling try hay hinh chép gidi
han né.
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d
Mién ngoai
Piém trong—{-
Diém ngoai —¢ M

Vidu:
% Céc hinh duéi day 12 nhirng khdi da dién:

/

% Céc hinh duéi day khong phai 1a nhitng khdi da dién:

3. Hai da dién bing nhau
# Phép doi hinh trong khong gian o 7 ,

e Trong khong gian, quy tac dat twong ung moi diém M voi diém M " xé4c dinh duy nhat dugc
goi la mot phép bién hinh trong khong gian. )

e Phép bién hinh trong khong gian duoc goi la phép doi hinh néu né bao toan khoang céch gitra
hai diém tuy v ) . )

 Phép tinh tién theo vecto v 1a phép bién hinh bién moi diém M thanh diém M~ sao cho
MM’ =v .Kihi¢ula T, .

o Phép doi ximg qua mit phiing (P) 12 phép bién hinh bién mdi diém thudc (P) thanh chinh
né, bién mdi diém M khdng thudc (P) thanh diém M’ sao cho (P) la mit phang trung truc
cua MM’ .

o Néu phép dbi xtrng qua mit phang (P) bién hinh (.#’) thanh chinh né thi (P) dugc goi la
mit phing déi xtng caa (A').

o Phép déi xirng tAm O 1a phép bién hinh bién diém O thanh chinh n6, bién mdi diém M
khdc O thanh diém M’ sao cho O 1a trung diém cua MM .
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o Néu phép dbi xtrng tdm O bién hinh (.#') thanh chinh né thi O dugc goi 1a tim dbi xtng clia
().

o Phép ddi xtng qua duong thang A 1a 1a phép bién hinh bién moi diém thudc duong thang A
thanh chinh né, bién mdi diém M khong thudc A thanh diém M’ sao cho A 1a dudng trung
truc cua MM

o Néu phép dbi xirng qua dudmng thing A bién hinh (.#’) thanh chinh né thi A dugc goi 1a truc
d6i xtmg ctia (H').

= Nhén xét:
o Thyc hién lién tiép cic phép doi hinh s& dwgc mot phép doi hinh.
o Phép doi hinh bién da dién (#’) thanh da dién (.#”), bién dinh, canh, mit ctia (#') thanh

dinh, canh, mat tuong tng cta (#").

+ Hai hinh biang nhau
e Hai hinh dugc goi 1a néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
o Dic biét, hai da dién dugc goi 1a bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién da dién nay da dién kia.

4. Lip ghép va phan chia khéi da dién
Néu khéi da dién (#') 1a hop cla hai khdi da dién (#,) va (#,) sao cho (#;) va (#,) khong c6
chung diém trong nao thi ta néi c6 thé phan chia dugc khdi da dién (-#’) thanh hai khdi da dién (#;)
va (#,) . Khi d6 ta cling n6i c6 thé ghép hai khdi da dién (#;) va (#,) dé dugc khéida dién ().

Vi du 1. Véi khdi chép tir gide S.ABCD , ta hiy xét hai khéi chép tam gidc S
S.ABC va S.ACD. Ta thay rang:
e Hai khdi chép S.ABC va S.ACD khong c6 diém trong
chung (tirc 1a khong ton tai diém trong ctia khdi chép nay R
1a diém trong cua khdi chép kia va nguoc lai). ’
e Hop cua hai khéi chép S.ABC va S.ACD chinh 1a khdi chép S.ABCD ) c
e Vay khbi chép S.ABCD duoc phan chia thanh hai khdi chép S.ABC va S.ACD hay

hai khdi chép S.ABC va S.ACD dugc lip ghép thanh khéi chép S.ABCD .
Vi du 2. Cho khdi lang tru ABC.A’B'C’. A
e Cit khdi ling try ABC.A’B'C’ boi mit phang (A'BC).
Khi d6, khdi lang tru duoc phan chia thanh hai khéi da dién
A" ABC va A'BCC'B’.
e Néu ta cit khéi chép A’'BCC’B’ bsi mit phang (A'B'C) thi
ta chia khéi chép A’BCC’B’ thanh hai khdi chép A’BCB°  * c
va A’'CC'B’.
Nhur vay khdi ling try ABC.A’B’'C’ duoc chia thanh ba khdi tir dién 14 A’ABC, A’BCB’,
AccB. , | ,
= Nhan xét: Moi khoi da dién bat ki ludn c6 thé dugc phan chia thanh nhirng khoi tir dién.
Vi du 3. Véi hinh 1ap phuong ABCD.A’B’'C’D’ ta c6 thé chia thanh 5 khoi

A D
tir dién sau 7
e DA'D'C’ B [
e A’ABD
« CBCD e i
e BA'BC’
e BDCA o l
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5. Mt s6 két qua quan trong
* Két qua 1: Mot khéi da dién bat ki ¢6 it nhat 4 mit.
+ Két qud 2: Mbi hinh da dién c6 it nhat 4 dinh
+ Két qud 3: Cho (H) la da dién ma cdc mat cua né la nhirng da gidc c6 p canh. Néu s6 mit cua
(H) 1alé thi p phaila sb chan.
Chiing minh: Goi m 1a sé mit ctia khbi da dién (H). Vi mdi mit ciia (H) c6 p canh nén
m mit s& c6 pm canh. Nhung do mdi canh la canh chung cuia diing hai da gidc nén s6 canh

ctia (H) béng c:p—z’". Vi m 1é nén p phaila s chin.

+ Két qua 4: (suy ra tir chirng minh két qud 3): Cho (H) 1a da dién c6 m mit, ma cdc mdt cua né

N o .z coas A , N m
1a nhirng da gidc p canh. Khi d6 so canhcta (H) 1a ¢ = pT
& Két qua 5: Mbi khdi da dién c6 cdc mat 1a cdc tam gidc thi tong s6 mit cia né phai 1a mot sb

chan.
Chirng minh:Goi so canh va sO mat ctia khoi da dién lan Iuot 1a ¢ va m .
Vi moi mit c6 ba canh va moi canh la canh chung cua ding hai mét nén ta c6 so canh cua da

diénla c= 37’" (c6 thé 4p dung ludn két qua 4 dé suy rac = 37’" ).

Suy ra 3m=2c =3m la s,(*) chin = m la s,(*) chan._

Mgt 56 khoi da di¢n co két nhu trén nld so mdt bang 4, 6, 8, 10 :

+ Khoi tr dién ABCD c¢6 4 mat ma moi mat la mQt tam giac.

+ Xét tam gidc BCD va hai diém A, E & vé hai phia cia mat phang (BCD). Khi d6 ta c6
luc dién ABCDE ¢6 6 mat la nhirng tam gidc.

+ Khoi bat dién ABCDEF c¢6 8 mat la cac tam gjéc. i

+ Xét ngli gidc ABCDE va hai diém M, N & ve hai phia cua mat phang chtra ngti gidc. Khi
d6 khdi thap dién MABCDEN c¢6 10 mit 1a céc tam gidc.

+ Két qua 6: Mbi khdi da dién bét ki ludn c6 thé duge phan chia thanh nhitng khdi tir dién.

& Két qua 7: Mbi dinh ciia mot hinh da dién 1a dinh chung cua it nhit 3 canh.

+ Két qua 8: Néu khoi da dién c6 mdi dinh Ia dinh chung ctia 3 canh thi s6 dinh phai 12 s6 chdn.
Tong quat : Mot da dién ma moi dinh cua n6 déu la dinh chung ciia mét s6 1¢ mat thi tong so
dinh 1a mot sO chan.

+ Két qua 9: Mbi hinh da dién c6 it nhit 6 canh.

+ Két qua 10: Khong ton tai hinh da dién 6 7 canh

& Két qua 11: V6i mdi s6 nguyén k >3 ludn ton tai mot hinh da dién ¢ 2k canh.

& Két qua 12: V6i mbi s6 nguyén k >4 ludn ton tai mot hinh da dién ¢6 2k +1 canh.

4 Két qud 13: Khong ton tai mot hinh da dién c6
+ S{) mat 16n hon hoac bépg sércanh ;

+ S0 dinh 16n hon hodc bang s6 canh ;

4 Két qud 14: Ton tai khoi da dign c6 2n mt 1a nhitng tam gidc déu.

Khoi tir diér} déu cb 4‘ még la tam giic deu.

Ghép hai khoi tir di€én déu bang nhau (mdt mat

cua tr dién nay ghép vao mdt mat cua tir dién

kia) ta duoc khdi da dién H s €0 6 mit 1a céc

tam gidc déu. Ghép thém vao H s mot khéi tir

dién déu nita ta dugc khoi da dién H, c6 8 mit

la cdc tam gidc déu. Bang cich nhu vay ta

dp:qc khoi da di¢én 2n mat la nhiing tam giac H H
deu.
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B. BAI TAP TRAC NGHIEM

DANG 1: NHAN DANG KHOI PA DIEN
Caul. Cho cdc hinh khéi sau:

Hinh (a) Hinh (b) Hinh (c) Hinh (d)

MBbi hinh trén gém mdt s6 hitu han da giac phéng (ké ca cdc diém trong cua nd), hinh da di¢n la
A. hinh (a). B. hinh (b). C. hinh (c). D. hinh (d).

Cau 2. Cho cdc hinh khéi sau:

VAN

Hinh (a). Hinh (b). Hinh (c). Hinh (d).
Mbi hinh trén gdm mot s6 hiru han da gidc phang (ké ca céc diém trong ciia né), hinh khong
phai da dién la
A. hinh (a). B. hinh (b). C. hinh (c). D. hinh (d).

Cau 3. Cho céc hinh khdi sau :

=

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

Hinh (a). Hinh (b). Hinh (¢). Hinh (d).
Mbi hinh trén gém mot s& hitu han da giac phéng (ké ca céc diém trong cua nod), s6 hinh da
dién la
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Caud. Cho cdc hinh khéi sau:

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

i @ ’ (b) q - © (d)
MOoi hinh trén gdm mdt s6 hitu han da gidc phang (ké ca cic diém trong ctia nd), hinh khong
phai da dién 161 1a
A. hinh (a). B. hinh (b). C. hinh (c). D. hinh (d).
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Cau 5. Cho céc hinh khéi sau:

————————————————————————————————————————————————————

(b) (d
MBOi hinh trén gém mdt s6 hitu han da giac phéng (ké ca céc diém trong cua no), s6 da dién 16i 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 6. (PE MINH HQA LAN 2) Hinh da dién nao duéi day khéng c6 tam ddi xtmng?

& © O

A. Tt dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh lap phuong.  D. Ling tru luc gidc déu.
Cau7. (PEMINH HOA LAN 3) Hinh da dién trong hinh v€ bén c¢6 bao nhiéu mat?

<&

A. 6. B. 10. C.12. D. 11.
Cau8. (PH VINH LAN 4 nim 2017) Trong khong gian chi c¢6 5 loai khdi da dién déu nhu hinh v&

Khbi tir dién déu Khdi 1ap phuong Bit dién déu Hinh 12 mit déu Hinh 20 mit déu
Ménh dé nao sau day ding?

A. Moi khéi da dién déu c6 sb mat 1a nhiing s6 chia hét cho 4.

B. Khdi 1ap phuong va khdi bét dién déu ¢ cung sb canh.

C. Khdi tir dién déu va khoi bét dién déu c6 1 tim ddi xtmg.

D. Khéi mudi hai mat déu va khdi hai muoi mit déu c6 cing sb dinh.

DANG 2: TINH CHAT CUA HINH PA DIEN

Cau9. Phit biéu nao sau day 1a ding?
A. Khoi da dién S.AA,...A c6ding n+1 mat.
B. Khdi da dién S.AA,...A, c6 ding n+1 canh.
C. Khida dién S.AA,...A c6 ding n dinh.
D. Khbi da dién S.AA,..A c6 ding n canh.
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Phit biéu nao sau day 1a ding?
A. Hinh t&r dién déu c6 6 dinh, 6 canh, 4 mat.  B. Hinh t&r dién déu c6 4 dinh, 4 canh, 4 mit.
C. Hinh tir dién déu c6 6 dinh, 4 canh, 4 mat.  D. Hinh tir dién déu c6 4 dinh, 6 canh, 4 mat.

Phit biéu nao sau day 1a ding?
A. Hinh 13p phuong c6 8 dinh, 12 canh, 6 mat. B. Hinh 1ap phuong c6 6 dinh, 12 canh, 8 mat.
C. Hinh 1ap phuong c6 12 dinh, 8 canh, 6 mat. D. Hinh 1ap phuong c6 8 dinh, 6 canh, 12 mat.

Phit biéu ndo sau dy 1a ding?

A. Hinh bat dién déu c6 8 dinh, 12 canh, 6 mat.
B. Hinh bat dién déuc6 6 dinh, 12 canh, 8 mat.
C. Hinh bét dié¢n déu c6 12 dinh, 8 canh, 6 mit.
D. Hinh bat dién déu c6 8 dinh, 6 canh, 12 mat.

Phit biéu nao sau day 1a ding?

A. Hinh muoi hai mat déu c6 20 dinh, 30 canh, 12 mat.
B. Hinh mudi hai mit déu ¢6 30 dinh, 12 canh, 12 mat.
C. Hinh muoi hai mét déu c6 30 dinh, 20 canh, 12 mat.
D. Hinh muo1 hai mat déu c6 30 dinh, 12 canh, 30 mat.

Phit biéu nao sau day 1a ding?

A. Hinh hai muoi mit déu ¢6 30 dinh, 12 canh, 20 mat.
B. Hinh hai muoi mat déu ¢6 20 dinh, 30 canh, 12 mat.
C. Hinh hai muoi mét déu c6 12 dinh, 30 canh, 20 mat.
D. Hinh hai muoi mat déu c6 30 dinh, 20 canh, 12 mat.

Phit biéu nao sau day 1a ding?

A.Néu ABCD.A’B’'C’D’ 1a hinh lang try tir gidc déu thi ABCD.A’B’'C’D’ 1a hinh 1ap phuong.

B. Néu ABCD.A’B'C’D’ 1a hinh ling tru tir gidc déu thi AA"= AB .

C. Néu ABCD.A’B’C’D’ 1a hinh lap phuong thi ABCD.A’B'C’D’ 1a hinh ling tru tir gidc déu

D. ABCD.A’B’C’D’ 1a hinh lang tru t&r gidc déu khi va chi khi ABCD.A’B’C’D’ 1a hinh lap
phuong.

Cho hinh ling tru ABCD.A’B’C’D’ . Phét biéu ndo sau dy 1a ding?

A. ABCD.A’B'C’D’ 1a hinh hép khi va chi khi ABCD 12 hinh chit nhat.

B.Néu ABCD.A’B'C’D’ 1a hinh hop thi ABCD 1a hinh chit nhét.

C.Néu ABCD.A’B'C’'D’ 1a hinh hop thi AA” L (ABCD).

D. ABCD.A’B'C’D’ 1a hinh hép khi va chi khi ABCD 1a hinh binh hanh.

Trong cic mét cua khéi da dién, s6 canh cung thudc mdt mat tbi thiéu 1a
A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. S6 dinh va s6 mat ciia moi hinh da dién ludn ludn bﬁng nhau.

B. S6 dinh ctia moi hinh da dién lu6n 16n hon 4.

C. Tén tai mot hinh da dién c6 sb canh gép hai 1an sd dinh.

D. Ton tai mot hinh da dién c6 s6 canh nhé hon 6.

Mot hinh da dién c6 cdc mit 12 nhitng tam gidc thi s mit M va sd canh C cua da dién d6 thoa
man

A.3C=2M . B.C=M+2. C.M2=>C. D. 3M =2C.

Mbi dinh ctia mot hinh da dién 1a dinh chung cua it nhat

A. nam mat. B. bdn mit. C. hai mat. D. ba mat.
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Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

DANG 3:
Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Hay chon cum tur (hodc tur) cho dudi day dé sau khi dién né vao chd tréng, ménh d& sau tro
thanh ménh dé ding.

“Sé canh ciia mét hinh da dién luén.......s6 mdt ciia hinh da dién dy”

A. 16n hon. B. bang. C. nh6 hon hoic bang. D. nho hon.

Cho mét hinh da dién. Trong céc khing dinh sau, khang dinh nao sai?
A. Mbi dinh 1a dinh chung cua it nhit ba canh. B. Mdi mat c6 it nhat ba canh chung.
C. Mdi canh 1a canh chung cua it nhit ba mat. D. Mdi dinh 1a dinh chung cua it nhat ba mat.

S6 cac dinh va s0 cdc mdt bat ki hinh da dién nao ciing

A.16n hon 4. B. 16n hon hoic bang 5.
C.16n hon 5. D. 16n hon hoic bang 4.
S6 cac canh cia mot hinh da dién ludn ludn

A.16n hon 6. B.16n hon 7.

C. 16n hon hoic bang 6. D. 16n hon hoic bang §.
Trung diém cia tat ca céc canh ciia hinh tir dién déu 1a céc dinh cta

A. hinh lap phuong. B. hinh t4m mat déu.

C. hinh hop chit nhat. D. hinh t&r dién déu.
TAm ctia cdc mdt hinh tdm mat déu 1a cdc dinh cua

A. hinh lap phuong. B. hinh t4m mat déu.

C. hinh hop chit nhat. D. hinh t&r dién déu.

Biét rang khdi da dién ma mdi mat déu Ia hinh tam gidc. Goi n 1a s6 mat cua khdi da dién do6,
Iac @6 ta co

A. n 13 s6 chia hét cho 3. B. n 1a sb chén.

C.nlasblé D. n 1a s6 chia hét cho 5.

Biét rang khoi da di€én ma moi mat déu 1a hinh ngii gidc. Goi C 1a s6 canh cua khoi da di¢n do,
Iic d6 ta c6

A. C la sb chia hét cho 3. B. C Ia sb chén.
C.Clasbi D. C la sb chia hét cho 5.
PHEP BIEN HINH

Cho hinh ling tru ABCD.A’B’'C’D’. Anh cta doan thing AB qua phép tinh tién theo vécto
AA” 1a

A. Poanthing C'D’. B.Doanthing CD. C.Poanthing A’B’. D. Doan thing BB’ .
Cho hinh hép ABCD.A’B’'C’'D’. O la trung diém ctia doan thang AC’. Anh ciia doan thing
BD qua phép doi xirng tam O la

A. Poan thing A’C’.  B.Doan thing B'D’. C.Poanthing A’'B’. D. Doan thing BB’ .
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’'D’. Goi (P) 1a mit phang di qua trung diém ctia AC” va
vudng géc voi BB’ . Anh cua tir gidc ADC’B’ qua phép ddi xtmg mit phing (P) 1a

A. Tt gidc ADC'B’.  B.Tuwgidc A’B'C’'D’. C.Tugiac ABC'D’. D.Ta gidc A’D'CB.
Cho hinh chép déu S.ABCD . Goi O 1 giao diém cia AC va BD . Phit biéu nao sau day Ia ding
A. Khong ton tai phép doi hinh bién hinh chép S.ABCD thanh chinh né.

B. Anh ciia hinh chép S.ABCD qua phép tinh tién theo véc to AO 1a chinh né.

C. Anh cua hinh chép S.ABCD qua phép ddi xtrng mit phang (ABCD) 1a chinh né.

D. Anh ciia hinh chép S.ABCD qua phép d6i ximg truc SO 1a chinh n6.
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Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

S6 mat phang ddi xing cua hinh tir dién déu 1a
A. 10. B. 8. C.6. D. 4.

S6 mat phang ddi xing cua hinh bt dién déu 1a

A. 4. B.6. C.12. D. 9

S6 mit phang d6i xting ctia da dién déu loai {4;3} 1a

A. 9. B. 8. C.7. D.6.

Phép d6i xing qua mit phang (P) bién dudng thing A thanh dudng thing A’ cit A khi va chi
khi

A. Ac(P). B. A cit (P).

C. A khong vudng géc voi (P). D. A cit (P) nhung khong vuong géc véi (P).
Hinh chép tir gide déu c6 miy mit phang ddi xing?

A. 1. B.2. C. 3. D. 4.

Phép d6i xtng qua mit phang (P) bién dudng thing d thanh chinh né khi va chi khi

A. d song song vdi (P). B. d nimtrén (P).

C. d vudng gbc véi (P). D. d niamtrén (P) hodc d vudng géc véi (P).

Cho hai duong thing d va d’ cét nhau. C6 bao nhiéu phép dbi ximg qua mit phang bién d
thanh d’?
A. c6 mot. B. c6 hai. C. khong c6. D. c6 vo sb.

Cho hai dudng thing d va d’ phan biét dong phang. C6 bao nhiéu phép ddi ximg qua mat
phing bién d thanh 4?
A. khdng c6. B. c6 mot C. ¢0 hai. D. c6 mot hoac cé hai.

Mot hinh hop dimg c6 hai ddy 1a hinh thoi (khong phai 1a hinh vudng) c6 bao nhiéu mit phing
d6i ximg?

A1 B. 2 C.3 D. 4

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. S6 dinh va s6 mat ciia mot hinh da dién ludn bﬁng nhau.

B. Ton tai hinh da dién c6 s6 dinh va s6 mit bang nhau.

C. Tén tai hinh da dién c6 s6 canh béng sO dinh.

D. Ton tai hinh da dién c6 sd canh va sb mit biang nhau.

Cho khdi chép c6 ddy 1a n— gidc. Trong cdc ménh dé sau, ménh d& nao diing?
A. Sb canh ctia khéi chép bang n+1. B. S6 mit cta khdi chép bang 2n.
C. S6 dinh cua khdi chép bang 2n+1.  D. S6 mit ciia khdi chép bang sb dinh cia né.
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Vian dé 3: PA DIEN LOI, PA DIEN PEU

A. TOM TAT LY THUYET

I. Khoi da dién 16i
 Khéidadién (H) dugc goi la khdi da dién 16i néu doan thing ndi hai diém bat ki cia (H) ludn

thudc (H ). Khi d6 da dién giéi han (H) duoc goi 1a da dién 16i.

e Mot khoi da dién 1a khoi da dién 101 khi va chi khi mién trong ctia né lué6n nam vé mét phia doi
v6i moi mat phang di qua mot mat cta noé.

II. Khéi da dién déu
e Khdi da dién déu 1a khdi da dién 16i ¢ tinh chit sau day:
v/ Mbi mit ciia n6 1a mot da gidc déu p canh.
v/ Mbi dinh ctia n6 1a dinh chung cua ding ¢ mit.
e Khéi da dién déu nhu vay dugce goi Ia khdi da dién déu loai {p;q}.
e Pinh li: Chi c6 nam khi da dién déu. D6 la:
v’ Loai {3;3}: khéi tt dién déu.
v’ Loai {43} : khéi 1ap phuong.
v' Loai {3;4} : khéi bt di¢n déu.
v’ Loai {5;3}: khéi 12 mat déu.
v Loai {3;5}: khéi 12 mat déu.
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Khoi tir dién déu

¢ Bing tom tat ciia nam loai khoi da dién deu

Khdi lap phuwong

Bt dién déu  Hinh 12 mit déu Hinh 20 mit déu

Loai | Hinh Tén goi S6 dinh | S6 canh S6 mat
{3;3} Tt dién déu 4 6 4
{4;3} Lap phuong 8 12 6
{3;4} Bit dién déu 6 12 8
{5;3} Mudi hai mit déu 20 30 12
{3;5} Hai muoi mat déu 12 30 20
B. BAI TAP TRAC NGHIEM
Dang 1: Nhén biét vé cac khéi da dién 19i, déu
Caul. SO canh cua tir dién déu 1a
A.5. B. 6. C.7. D. 8.
Cau 2. Khdida dién déu loai {4;3} c6 bao nhiéu mat
A. 6. B.12. C.5. D. 8.
Cau 3. Hinh bét dién déu thudc loai khdi da dién déu nao sau day
A. {3;3}. B. {3;4}. C. {43}. D. {5;3}
Caud. Khbilap phuong 1a khdi da dién déu loai:
A. {5:3}. B. {3;4}. C. {4:3}. D. {3;5}.
Cau5. Khbida dién déu loai {5;3} c6 sb mat la:
A. 14. B.12. C. 10. D. 8.
Cau 6. Co6 bao nhiéu loai khdi da dién déu? ’
A. 3. B. 5. C. 20. D. V6 6.
Cau7. Khbida dién déu nao sau day c6 mat khong phai la tam gidc déu? ‘
A. Thap nhi dién déu.  B. Nhi thap dién déu. C. Bat dién déu. D. Tu dién déu.
Cau8. S canh cua mot bét dién déu 1a:
A. 12, B. 8. C. 10. D. 16.
Cau9. Myidinh ctia bat dién déu 1a dinh chung ciia bao nhiéu canh?
A. 3. B. 5. C.8. D. 4.
Cau 10. MaJi dinh cta nhi thap dién déu 12 dinh chung cua bao nhiéu canh?
A. 20. B.12. C.8. D. 5.
Cau 11. Khdi mudi hai mat déu thudc loai
A. {5:3}. B. {3;5}. C. {4:3}. D. {3;4}.
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Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Khoi da dién déu loai {3;4} c6 s6 canh la:
A. 14. B. 12. C. 10. D. 8.
Khdi da dién déu loai {4;3} c6 s6 dinh 1a:
A 4. B.6. C.8. D. 10.

S6 canh ctia mot hinh bat dién déu 1a:
A. T4m. B. Mudi. C. Mudi hai. D. Mudi sau.

Hinh bét dién déu c6 bao nhiéu dinh
A. 8. B. 6. C.O9. D. 7.

Hinh muoi hai mét déu thudc loai khoi da di¢n nao sau day ?

A. {3;3}. B. {4;3}. C. {3;5}. D. {5;3}.

SO dinh cua hinh mudi hai mat déu la:
A. Muoi hai. B. Muoi sau. C. Hai muoi. D. Ba muoi.

Hinh muoi hai mat déu cé bao nhiéu mat

A. 20. B. 28. C.12. D. 30.

S6 canh ctia hinh mudi hai mat déu 1a:

A. Muoi hai. B. Muoi sau. C. Hai muoi. D. Ba muoi.
S6 dinh cta hinh 20 mit déu 1a:

A. Muoi hai. B. Muoi sau. C. Hai muoi. D. Ba muoi.

S6 dinh va s6 canh cta hinh hai muoi mat Ia tam gidc déu:
A. 24 dinh va 24 canh. B. 24 dinh va 30 canh.

C. {p:q} dinh va 30 canh. D. 12 dinh va 24 canh.

Trung diém cdc canh ctia mot t& die}n déu 12 .

A. Cac dinh ciia mot hinh tir dién déu. B. Cac dinh ctia mot hinh bat dién deéu.

C. C4c dinh ctia mot hinh mudi hai mat déu.  D. Céc dinh ctia mot hinh hai muoi mat déu.
Khoi dadién déu c6 tinh chat nao sau day:

A. Mo6i mat ctiia né la mot da gidc déu p canh.

B. Mbi dinh cia né6 1a dinh chung cta ding q mit.

C. C4 2 ddp an trén.

D. Chi can thoa min mdt trong hai phat biéu cu A hoic céu D.

Tam cdc mat cua mot hinh 1ap phuong la céc dinh cta hinh
A. Bét dién deu. B. Tu dién déu. C. Luyc bat deu. D. Ngii gidc déu.

Chon khé,ng dinh ding trong cdc khing dinh sau:

A. Tam tat ca cdc mat cta 1 hinh 1ap phuong thi tao thanh mét hinh 1ap phuong.

B. TAm tat ca cic mit ctia 1 hinh tir dién déu thi tao thanh mot hinh tir dién déu.

C. Tam tét ca cdc mit ctia 1 hinh tir dién déu thi tao thanh mot hinh 1ap phuong.

D. Tam tat ca cdc mat cua 1 hinh 1ap phuong thi tao thanh mot hinh tar dién déu.

Cho khéi Iap phuong. Khing dinh nao sau ddy la ding.

A. La khdi da dién déu loai {3;4}. B. S6 dinh ctia khéi 1ap phuong bing 6.

C. S6 mit ciia khoi 1ap phuong bang 6 . D. S canh ctia khdi 1ap phuong bang 8.

Mot hinh 13p phuong c6 canh 4em . Nguoi ta son d6 mit ngodi cua hinh 1ap phuong rdi cét hinh
l1ap phuong bang cac mdt phang song song voi cdc mat cua hinh 1ap phuong thanh 64 hinh lap

phuong nhd cé canh 1cm . C6 bao nhiéu hinh 1ap phuong cé ding mdt mat dugc son dé?
A. 8. B. 16. C. 24. D. 48.
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Cau 28. Mot hinh Iap phuong c6 bao nhiéu mat phang d6i xing?
A. 8. B.9. C.6. D. 3.

Cau 29. Mot tir dién déu c6 bao nhiéu truc ddi xig?
A. 3. B.6. C.8. D. 9.

Cau 30. [PE MINH HQA LAN 2] Hinh da dién nao duéi day khéng c6 tam ddi xtmg?

D@ LD

A. Tt dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh lap phuong.  D. Ling tru luc gidc déu.

Dang 2. Tinh toan mét s6 thong tin lién quan dén cac khdi da dién 1i, déu

Cau 31. Téng d6 dai cua tt cdc canh ctiia mot tir dién déu canh a.
A. 4a. B. 6a. C.6. D. 4.

Céu 32. Tinh tong dién tich cdc mit cuia mot khoi bat dién déu canh a.

a’\3

A. 84°. B. 84°/3. C. 2a%3. D. —
Cau 33. Tinh téng d6 dai cdc canh cua mot khdi mudi hai mat déu canh 2.
A. 8. B. 16. C. 24. D. 60.

Cau 34. Tinh téng dién tich cdc mat cua mot khdi hai muoi mat déu canh 2.
A. 1043 B. 20/3. C. 20. D. 10.
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Van de 3: THE TICH KHOI DA DIEN
1. Thé tich ciia khéi da di¢n. B C
1. Hai khéi da dién bang nhau thi ¢é thé tich bang nhau. A :
1
2. Néu mét khéi da dién dwoc phan chia thanh nhiéu khoi da dién B': D c’
: C : , bmmmmmm ---
nho thi thé tich cua né bang tong thé tich cua cdc khoi da dién Lo -
do. A ¢ D’

3. Khoi ldp phirong ¢6 canh bang 1 thi thé tich ciing bang 1.

II. Thé tich ciia khéi hop chir nhit

Khoi hép chi nhdt ¢é ba kich thuoc la a, b, ¢ thi thé tich cia né la:

[V =abc]

Khoi lgp phirong ¢é canh bang a cé thé tich la:

III. Thé tich ciia khéi chdp
Khéi chdp cé dién tich ddy la Sasy va chiéu cao la h thi thé tich V ciia né la:

v=Lg,.n
3

ddy

Dic biét: néu nir dién ABCD c6 AB, AC, AD dbi mét vubng goc thi:

= éAB.A C.AD

IV. Thé tich ciia khéi ling tru

Thé tich V ciia khéi lang tru dién tich ddy 1a Say va chiéu cao la h la:

V=S,.h

= Mdiy*

Luu y: Ling tru ditng co chiéu cao ciing la canh bén.

V. Tisé thétich
e Tinh thé tich ciia tir khoi da dién. Chii ¥ su ldp ghép cdc khoi da dién = ti s6.

Veuse _ SA.SB.SC
% SA'.SB'.SC'

S.A'B'C’

® Diing cong thurc:

Chii ¥: Ta chi ding cong thirc nay cho nhing khoi chdp tam gidc cé

chung dinh va chung canh bén.

VI. Hinh chop cut ABC.A’B’C’

V=§(B+B’+@) ~~;

Véi B, B, h la dién tich hai day va chiéu cao.
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HINH 1: Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD

Ia hinh chir nhat (hoac hinh vuong) va SA
vuong goc vai day

IH1.1: Py, dudng cao, canh day, canh bén, mit bén cta hinh chép)
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Pay: ABCD 1a hinh vudng hodc hinh chir nhat
2. Puwong cao: SA
3. Canhbén: SA, SB, SC, SD
4. Canh day: AB, BC, CD, DA
5. Mat bén: ASAB la tam gidc vuong tai A.
ASBC la tam giac vuong tai B .
ASCD 1a tam giac vudng tai D .
ASAD 1a tam gidc vuong tai A. B

B. TOAN MAU

Vidu 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a , SA vudng géc voi day va canh
bén SC =2q . Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a .

Vidu 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng, duong cao SA=a va canh bén
SC =2a . Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a .
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C. BAI TAP CO BAN

Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vuong va SA vudng géc voi ddy. Mat bén
(SAB) 1a tam gidc can, canh bén SB = a~/2 . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng, hai mit bén (SAB) va (SAD) cung
vubng géc véi ddy. Mat bén (SAC) 1a tam gidc can va canh bén SC = a~/3 . Tinh thé tich khbi
chép S.ABCD theo a .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng, hai mat bén (SAB) va (SAD) cung

vudng géc voi ddy. Hai canh bén SB=a~/5 va SC=a~/6 . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD
theo a.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng, hai mat bén (SAB) va (SAD) cung

vudng géc voi ddy. Tam gidc SBD 1a tam gic déu canh ax/2 . Tinh thé tich khdi chop
S.ABCD theo a .

IH1.2: GAc giira canh bén va mét day
A. PHUONG PHAP GIAI

Goc giita canh bén SB va mat ddy (ABCD) bang a:
Tac6: SA L (ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cia SB lén (ABCD) la AB

. (SB.(ABCD)) = (58.4B) = SBi =

Goc giita canh bén SD va mdt ddy (ABCD) bang a:
Taco: SA L (ABCD) (gt)

= Hinh chiéu cia SD lén (ABCD)1a AD

_. (SD.(ABCD)) = ($,AD) = DA =

Goc giita canh bén SC va mdt ddy (ABCD) bang a:

Ta c6: SA L (ABCD) (gt)
= Hinh chiéu ciia SC lén (ABCD) la AC

. (SC.(ABCD)) = (S, AC) = SCA=a

B. TOAN MAU

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la inh vudng canh a , SA vudng géc véi ddy va géc
giita canh bén SB va ddy bang 30° . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a
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Vidu 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chir nhat va AB=a . Hai mat bén (SAB) va
(SAD) cting vudng géc véi ddy. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a biét SA=a va géc
giita canh bén SD va ddy bang 60° .

Vidu 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng. Hai mat bén (SAB) va (SAD) cung

vudng géc voi ddy. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a biét SA=a va géc giita canh bén
SC va ddy bang 45° .

C. BAI TAP CO BAN

Bai 5.  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuong canh a va SA vudng géc voi ddy. Goc
giita canh bén SC va ddy bang 30° . Goi M va N lan luot 1a trung diém cia canh AB va'
AD . Tinh thé tich ctia khdi chép S.MBCN theo a .

Bai 6.  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a va duong cao SA = \3a . Tinh
thé tich khdi chép S.ABCD theo a va géc giita cdc canh bén cua hinh chép véi ddy.

Bai7.  Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD 1a hinh chir nhat, AB=a va SA vudng goc vdi day.
Géc giita canh bén SC va ddy bang 60° . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a biét
SC =4a .




TAI LIEU HOC TAP TOAN 12 - KHOI DA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

20

IH1.3: GAc giira canh bén va méit bén|
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita canh bén SB va mgt bén (SAD) bang a:
Tac6: AB L(SAD)
= Hinh chiéu clia SB 1én (SAD) la SA
= (SB.(SAD))=(5B.5A) = BSA=a

2. Géc giira canh bén SD va mt bén (SAB) bang a:
Ta c6: AD L (SAB)
= Hinh chiéu ctia SD 1én (SAB) la SA
. (5D-5AB)) = (5D:54) = B¥A =

3. Géc giita canh bén SC va mdt bén (SAB) bang a:
Ta c6: BC L (SAB)
= Hinh chiéu cia SC 1én (SAB) 1a SB
- (S (S5 - 5 -

4. Géc giira canh bén SC va mdt bén (SAD) bang o :
Ta c6: DC L (SAD)
= Hinh chiéu cia SC 1én (SAD) la SD

 (SC.(54D)) = (SC.D) = DSC =a

B. TOAN MAU

Vidu 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a , SA vudng gbc voi ddy va géc

gifta canh bén SC va ma bén (SAD) bang 30° . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a .
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C. BAI TAP CO BAN

Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng, hai mat bén (SAB) va (SAD) cung
vudng géc véi ddy, géc giita canh bén SB va mit bén (SAD) bang 30° . Tinh thé tich khéi
chép S.ABCD theo a ,biét SA=a .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a va SA vudng géc voi ddy. Goc
gitta canh bén SD va mit bén (SAB) bang 30°. Goi M Ia trung diém ctua AB. Tinh thé tich
khdi chép S.MBCD theo a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddéy ABCD la hinh vudng canh a , hai mit bén (SAB) va (SAD)
cting vudng géc voi ddy. Géc giita canh bén SC va miat bén (SAB) bang 45°. Tinh thé tich
khdi chép S.ABCD theo a.

IH1.4: Goc giira mat bén va mét bén|
A. PHUONG PHAP GIAI

. Géc giita mgt bén (SBC) va mdt ddy (ABCD) bang a:

Tacé: BC 1L AB tai B (7)
BC L SB tai B (7)
(SBC)r\(ABCD) =BC

. ((SBOYABCD)) - (45.58) - B -

Géc giita mgt bén (SCD) va mgt ddy (ABCD) bang o :
Tacé: CD L AD tai D (?),

CD L SD tai D (?7)

(SCD) A (ABCD)=CD

:((m)):(m):ﬁ:a

Géc giita mgt phang (SBD) va mit ddy (ABCD) bing a: S
< Ddy ABCD la hinh chit nhit:
Trong (ABCD), vé AH L BD tai H = BD L SH (?)

. ((SBDNABCD)) ~(ATT.5H ) - SHA - a

w Chii y: Néu AB < AD thi diém H & gan B hon
Néu AB> AD thi diém H & gan D hon
% Ddy ABCD la hinh vuéong:
Goi O=ACNBD
= AO LBD (?)
= BD 150 (?)

= ((m’)):(m):@:a
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B. TOAN MAU

Vidu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a , SA vudng goc voi ddy va goc
gitta mit bén (SCD) va ddy bang 30° . Tinh thé tich khdi cjops S.ABCD theo a .

Vidu 8. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD Ila hinh vuong canh a, SA vudng gbéc véi day va goc
gitta mat phang (SBD) va ddy bang 60° . Tinh thé tich khdi cép S.ABCD theo a .

C. BAI TAP CO BAN

Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD la hinh vudng canh a2 va SA vudng gbc véi ddy.
Géc gitta m3 bén (SBC) va mit ddy bang 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a .

Bai 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy ABCD la hinh vudng canh a . Hai mit bén (SAB) va (SAD)

vudng géc voi ddy, cdc mat bén con lai tao véi ddy mot géc bang 45° . Tinh thé tich khéi chép
S.ABCD theo a

Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng. Géc gitta mat phang (SBD) va ddy
bing 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a, biét BD =2a+/2.
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IH1.5: Khoang cach
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Khodng cdch tir A dén mdt phing (SCD)
Trong mp(SAD), v& AH L SD tai H
= AH 1 (SCD) ()= d(A,(SCD))=AH
2. Khodng cdch tiv B dén mdt phing (SCD)
Vi AB//(SCD) (?) nén d(B,(SCD))=d(A,(SCD)) (xem dang 1)
3. Khodng cdch tir A dén mgt phang (SBC)
Trong mp(SAB), v&é AH L SB tai H
= AH L (SBC) (D= d(A,(SBC))=AH
4. Khodng cdch tir D dén mgitphifng (SBC)
Vi AD // (SBC) () nén d(D,(SBC))=d(A,(SBC)) (xem dang 3)
5. Khodng cdch tir A dén mdt phang (SBD)
* Ddy ABCD la hinh chi nhgt:
e Trong (ABCD), v& Al L BD tai I
= BD L (SAI) (?)
e Trong (SAI),v& AH L SI tai H
= AH L(SBD) (D= d(A, (SBD))=AH

w Chii y: Néu AB< AD thidiém I ¢ gan B hon
Néu AB> AD thi diém I ¢ gan D hon
% Ddy ABCD la hinh vuéong:
e Goi 0=ACNBD = AO LBD (?)
= BD L (540) (?)

e Trong (SAO), vé AH L SO tai H
= AH L (SBD) () = d(A, (SBD))=AH
6. Khodng cdch tir C dén mdt phang (SBD)
Vi O la trung diém cia AC nén d(C,(SBD))=d(A,(SBD))

B. TOAN MAU

Vidu9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuong. AC = a2 , SA vudng gbéc voi ddy va
gbc gilta mat bén (SBD) va ddy bang 60° . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cich

tir C dén mit phang (SBD) theo a .
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Vi du 10. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuoéng canh a , SA vudng géc voi ddy va
. 8 . 2 : (
khoang cédch tir D dén mat phang (SBC) bang % . Tinh thé tich khoi chép S.ABCD va

khodng cich tir A dén mit phang (SBD) theo a .

C. BAI TAP CO BAN

Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 didy ABCD la hinh vudng canh a2, SA vuong gbéc voi day va
a

NG

Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy ABCD la hinh vudng canh a . Hai mit bén (SAB) va (SAD)

khodng cich tir C dén mit phang (SBD) bang . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

vudng géc voidddy, géc gita SC va mit bén (SAB) bang 30° . Tinh thé tich khéi chép
S.ABCD va khoang céch tir B dén (SCD) theo a .
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HINH 2: Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD
Ia hinh thang vuong tai A va B va SA
vuong goc vai day

IH2.1: P4y, dudng cao, canh day, canh bén, mit bén cta hinh chép)
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Pay: Hinh thang ABCD vudng tai A va B

2. Pwong cao: SA A D N

3. Canh bén: SA, SB, SC, SD

4. Canh day: AB, BC, CD, DA

S. Mat bén: ASAB la tam gidc vudng tai A.
ASBC 1a tam giac vudng tai B. B C AL D
ASAD la tam gidc vudng tai A .

w Chii y: Néu AB=BC va AD=2BC thi AC LCD o

= CD 1 (SAC) = ASCD vudng tai C

B. TOAN MAU

Vi du 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B , SA vudng goc voi
ddy, AB=BC=a , AD=2a , SC =a/3 . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a .

C. BAI TAP CO BAN

Bai 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vuong tai A va B , SA vudng goc voi
ddy, BC=a , AD=2a , AC=a~2 , SB=2a . Tinh thé tich khéi chép the a .
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IH2.2: GAc giira canh bén va mét day

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita cgnh bén SB va mdt ddy (ABCD):
Tacé: SAL ABCD (gt)
= Hinh chiéu cia SB1én (ABCD) 1a AB

= Hinh chiéu cua SD 1én (ABCD) la AD
= (SD.(ABCD))= (5D, AD) = $DA
3. Géc giita cgnh bén SC va mdt ddy (ABCD):

Tacé: SA L ABCD (gt)
= Hinh chiéu cia SC 1én (ABCD) la AC

~» (SC.(ABCD)) = (SC-AC) = SCA

S
. (SELCABCD))  (55.78) - 57
2. Géc giita cgnh bén SD va mdt ddy (ABCD):
Ta c6: SA L ABCD (gt) AL

ve]

B. TOAN MAU

Vi du 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuoéng tai A va D v6i AD=CD =a,
AB =3q.Canh bén SA vudng géc véi ddy va canh bén SC tao v6i ddy mot géc 45° . Tinh thé

tich kh6i chép S.ABCD theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B v6i AB=BC=a,
AC =2a.Canh bén SA vudng géc v6i ddy va canh bén SD tao véi ddy mot géc 30°. Tinh thé
tich kh6i chép S.ABCD theo a.

Bai 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vudng tai A va D voi AD=DC =a,

AB =4a.Canh bén SA vudng gbéc voi ddy va canh bén SD tao voi ddy mot géc 30°.Goi M la
trung diém AB . Tinh thé tich khdi chép S.ADCM theo a.
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IH2.3: GAc giira mat bén va mét bén|
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita mdt bén (SBC) va mt ddy (ABCD): S
Tacé: BC L AB tai B (?)
BC 1 SB tai B (?)
(SBC)n(ABCD)=BC

= ((m))=(m)=®

2. Géc giita mdt bén (SCD) va mdt ddy (ABCD) : S B C

Trong (ABCD), v& AM L CD tai M

= SM 1LCD tai M (?)

Ma (SCD)ﬁ(ABCD)ZCD

. (SCD(ABED)) = (434,501 ) 7 -

w Chi y: Néu AB=BC va AD=2BC thiAC L CD.Dodé M =C. B

B. TOAN MAU

Vi du 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudéng tai A va D v6i AD=CD=a,
AB=2a. Canh bén SA vudng gbc v6i canh ddy va mét bén (SBC) tao véi ddy mot goc 30°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B v6i AB=BC=a,
AD =3a, Canh bén SA vudng géc v6i ddy va mat bén (SBC) tao voi ddy mdt géc 30°. Tinh
thé tich khbi chép S.ABCD theo a.

Bai 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D v6i AD=CD =a,
AB=2a. Canh bén SA vudng géc voi ddy va mat bén (SBC) tao voi ddy mot géc 45°. Tinh
thé tich khbi chép S.ABCD theo a.
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IH2.4: Khoang cach

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Khodng cdch tir A dén mdt phing (SBC) S
Trong mp(SAB), v&é AH L SB tai H
= AH L (SBC) () = d(A,(SBC))=AH

2. Khodng cdch tic D dén mt phing (SBC) AKX D
Vi AD // (SBC) () nén d(D,(SBC))=d(A,(SBC)) (xem dang 3)
3. Khodng cdch tir A dén mdt phang (SCD) S B C

e Trong (ABCD),v& AM LCD tai M
— CD L(SAM) (?)

e Trong (SAM ), v& AH L SM tai H
— AH 1(SCD) (?)
= d(A,(SCD))= AH o

B
w Chu y: Neu AB=BC va AD=2BC thiAC LCD.Dodo M =C.

ALY D

\
M
C

B. TOAN MAU

Vi du 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B v6i AB=BC=a,
AD =2a . Canh bén SA vudng géc v6i ddy va mit bén (SBC) tao véi ddy mot géc 30°. Tinh

thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cich tir A dén mit phang (SCD) theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D v6iAD=DC =a,
AD =4qa . Canh bén vudng géc v6i ddy va khoang cich tir A dén mit phang (SDC) bing

%. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va khoang céch tir A dén mit phing (SBC) theo a.
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HINH 3: Hinh chép ti& giac déu S.ABCD

IH3.1: P4y, dudng cao, canh day, canh bén, mit bén cta hinh chép)

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Pay: ABCD Ila hinh vudng

2. Pwong cao: SO

3. Canh bén: SA=SB=SC=SD

4. Canh day: AB=BC=CD=DA

S. Mat bén: ASAB, ASBC, ASCD, ASAD

la cac tam gidc can tai S va bang nhau.

Goi O 1a tim hinh vuéng ABCD = SO L (ABCD)

B. TOAN MAU

Vi du 15. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy va canh bén bang a . Tinh thé tich kh6i chép

S.ABCD theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 22. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va tam gidc SAC déu. Tinh theo a
thé tich khdi chép S.ABCD .

Bai 23. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 tam gidgc SBD déu canh a. Tinh thé tich khdi chép
S.ABCD theo a.

Bai24. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD ¢6 ASC =60° va canh bén bing 2a. Tinh theo a thé tich
khdi chép S.ABCD .

Bai25. Cho hinh chép t&r gidc déu S.ABCD c6 CSD=60° va canh bén bing a. Tinh thé tich khéi
chép S.ABCD theo a.

Bai 26. Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD ¢6 SAB=30° va canh ddy bing 2a.Tinh thé tich khéi

chép S.ABCD theo a.
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IH3.2: GAc giira canh bén va mét day
A. PHUONG PHAP GIAI

. Gdc giita canh bén SA va mat diy (ABCD) :

. Gdc giita canh bén SB va mat diy (ABCD) :

Ta c6: SO L(ABCD) (?)
= Hinh chiéu cia SA 1én (ABCD) la AO

= (SZTL&B\CD))=(M/A\O):S/A\O

Tuong tu (SB/(AB\CD)) = (SB,BO) — SBO
Goc giiva canh bén SC va mat ddy (ABCD):
Tuong ty (SFTBCD)) = (SC/C\O) = SC/\O

Goc giita canh bén SD va mdt ddy (ABCD):

Tuong tu (m)) = (§5D\O) - SDO

. Chii y: |SAO = SBO = SCO = SDO

— “Gdc giira cdc canh bén voi mdt ddy bang nhau”

B. TOAN MAU

Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va canh bén SA tao voi ddy mot géc
30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 27.

Bai 28.

Bai 29.

Bai 30.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao bang a va canh bén SB tao voi ddy mot géc
30°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD .

Cho hinh chép tur gidc déu S.ABCD c6 AC =a va canh bén SC tao véi ddy mdt géc 60°.
Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD .

Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD c6 AC =a+/2 va canh bén bing —= . Tinh thé tich khéi

Np

chép S.ABCD theo a va gbc gilta canh bén vdi day.

Cho hinh chép déu S.ABCD, c6 ddy ABCD 1la hinh vuong canh a. G6c gilta canh bén va mat
day bang 60°. Tinh dién tich tam gidc SAC va khoang cach giira hai dudng thing SA va CD.
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IH3.3: Goc giira mat bén va mét day
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita mét bén (SAB) va mt diy (ABCD) :
Tacé: OM L AB tai M (?)
= AB L SM tai M (?7)
Ma  (SAB)N(ABCD)=AB

= ((SAB).(ABCD)) = (0 .5M ) = 5310

2. Géc giita mdt bén (SBC) va mdt ddy (ABCD) :
Tacdé: ON LBC tai N (7)
= BC L SN tai N (7)
Ma  (SBC)L(ABCD)=BC

= ((m’)):(m):;w/\o

3. Géc giita mdt bén (SCD) va mdt ddy (ABCD) :
Tacé: OP LCD tai P (?)
= CD L SP tai P (7)
Ma  (SCD)A(ABCD)=CD

- ((SCD).(4BCD)) - (0P.5P) = 570

4. Goc giita mdt bén (SAD) va mdt ddy (ABCD) :
Tacé: OQ L AD tai Q (7)
— AD 1 SO tai O (?)

Ma  (SAD)N(ABCD)= AD

= ((SAD),(ABCD))=(00.50) =500

—_—

w Chuy: |SMO=SNO=SPO=S00

— “Goc giira cdc mat bén voi mat dday bang nhau”

B. TOAN MAU

Vi du 17. Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD c6 ddy bang a, gbc giita mat bén va day bang 30°. Tinh
thé tich khbi chép S.ABCD theo a.
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C. BAI TAP CO BAN

Bai 31.  Cho hinh chép tt gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao bing a, gbc giita mit bén va ddy bang 30°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

Bai 32.  Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh bén bing a, g giita mit bén va ddy bang 60°.
Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a

W21 b thé tich

Bai 33. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, canh bén bang

khdi chép S.ABCD theo a va géc giita mit bén va ddy.

IH3.4: Khoang cach
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Khodng cdch tir O dén mdt phang (SCD)
Trong (ABCD), vé OM L CD tai M = CD L(SOM) (?)
Trong (SOM ), vé OH L SM tai H= d(0,(SCD))=0H
2. Khodng cdch tir A dén mdt phang (SCD)
Vi O la trung diém ctia AC nén d(A,(SCD))=2d(0,(SCD))
3. Khodng cdch tir B dén mdt phang (SCD)
Vi O la trung diém cua BD nén d(B,(SCD))=2d(0,(SCD))

vy

B. TOAN MAU

Vi du 18. Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, khoang céch tir A dén mit phang

. 4 2 :
(SCD) bang % . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.
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C. BAI TAP CO BAN

Bai 34. Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD c6 chiéu cao bang 2a, khoang cach tir B dén mit phing
. 4 .
(SCD) bang —2_ Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.
J17
Bai 35. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao bang 2a va géc giita mit bén va ddy bing
30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a va khoang cdch tir C dén mit phing (SAB).
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HINH 4: Hinh chép S.ABC, c6 SA vudng
goc va@i day (ABC)

IH4.1: P4y, dudng cao, canh day, canh bén, mit bén cta hinh chép)
A. PHUONG PHAP GIAI

Pay: tam giac ABC S
Puong cao: SA
Canh bén: SA, SB, SC
Canh day: AB, BC, CA
Mit bén: ASAB la tam gidc vudng tai A .
ASAC la tam gidc vuong tai A.
Chiiy:  Néu AABC vuéng tai B thi ASBC vuéng tai B
Néu AABC vuong tai C thi ASBC vuéng tai C B

B. TOAN MAU

kW=

Vidu 19. Cho hinh chép S.ABC c¢6 AB,AC,SA vudng goéc voOi nhau tung d6i mot, BC =5a,
SB=a\/13, SC =2a+/5 . Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 36. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai A, SA vuong géc day, SB=2a, AB=a,
BC =3q . Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABC .

Bai 37. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai B, hai mat bén (SAB) va (SAC) cung
vudng géc v6iddy, SA=a, SB=a10, SC =a~26. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 38. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai C, hai mat bén (SAB) va (SAC) cung
vudng géc voi ddy, BC=a, AC =2a, SC =3a . Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC.

Bai 39. Cho hinh chép S.ABC c6 c6 ddy la tam giac can tai A, SA vudng gbc voi ddy, SA=3a,
BC =2a, géc BAC =120°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a.

Bai 40. Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam gidc déu canh 2a, SA vudng géc v6i ddy, SA =3qa . Tinh
thé tich khdi chép S.ABC theo a.
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IH4.2: Goc giira canh bén va mét day
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Goc giita canh bén SB va mdt ddy (ABC) :
Tac6: SA L (ABC) (gt) S
= Hinh chiéu cia SB lén (ABC) la AB
—. (SB.(ABC)) = (5B, AB) = 5B
2. Goc giita canh bén SC va mat ddy (ABC ) : AN C
Ta c6: SA L (ABC) (gb) \
= Hinh chiéu ctia SC Ien (ABC) Ia AC B

- (SCTAR0)= (5] -

B. TOAN MAU

Vi du 20. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai A, hai mt bén (SAB) va (SAC) cung

vudng géc voi ddy, SA=2a, SB va SC lan luot tao véi ddy mot géc 30° va 45°. Tinh theo
a thé tich khdi chép S.ABC.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 41. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB,AC,SA vudng géc véi nhau tung d6i mot, AB=a, BC =4a
gbc giita canh bén SB va ddy bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 42. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la m{t tam gidc vudng tai B, SA vudng géc véi day,
SA=2a, AC =5a, SB tao v6i ddy mot géc 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai43. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la mdt tam gidc vudng tai B, hai mdt bén (SAB) va

(SAC) vuodng géc véi ddy, AB=a, AC =3a, gbc giita canh bén SC va ddy bang 60°. Tinh
thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 44. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuodng goc day, SB=SC, SA=4a, BC =2a va gbc gitra canh
bén SB va ddy bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 45. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA vudng géc vé6i ddy, canh bén
SC tao véi ddy mot géc 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.
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IH4.3: Goc giira mat bén (SBC) va mét day (ABC)
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Tam gidgc ABC vudng tai B
Tacé: BC 1L AB tai B (7)
BC 1 SB tai B (7)
(SBC)N(ABC)=BC
. ((SBO),(ABO)) = 45.5B) = 554
2. Tam giagc ABC vuong tai C
Tacé: BC L AC tai C (?)

BC L SC tai C (?)
(SBC)N(ABC) = BC

= ((SBC).(ABC)) =(AC,5C) = 5CA AR C
3. Tam giagc ABC vuong tai A
Trong (ABC), v& AM L BC tai M (?) S B
— BCLSM tai M (?)
(SBC)N(ABC)=BC
= ((SBO).(ABC)) =AM, 5 ) = SHA

. AN C
w Chii y: * M khong la trung diéem BC
¢ Néu ABC > ACB thi M ¢ trén doan BC va gén B hon M
o Néu ABC < ACB thi M ¢ trén doan BC va gan C hon B

e Néu AB> AC thi M ¢ trén doan BC va gan C hon
Néu AB< AC thi M o trén doan BC va gan B hon

4. Tam gidc ABC cdntgi A (hodc déu) S
Goi M 1a trung diém BC
= BCLAM tai M (?7)
— BC L SM tai M (?)
Ma (SBC)(ABC)=SM A8 C

*

. ((SBO)(ABC)) = (4357 ) = ST

5. Tam gidc ABC co ABC > 90°
Trong (ABC), v& AM L BC tai M (?)
= BCLSM tai M (?)
(SBC)N(ABC)=BC
. ((SBO).(ABC) ) =AM 5i1 ) = A
w Chii y: M nam ngoai doan BC va & vé phia B

6. Tam giac ABC co ACB > 90°
Trong (ABC),v& AM L BC tai M (?)
= BCLSM tai M (?)

(SBC)(ABC)= BC AR M
= ((SBC).(ABC)) =(AM ,5M ) = SMA C

w Chii y: M nam ngoai doan BC va & vé phia C B
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B. TOAN MAU

Vi du 21. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vudng tai B, SA vudng goc véi day,
SA=2a, BC=3a, gbc giita mit bén (SBC) va ddy bang 60" . Tinh thé tich khéi chép S.ABC

theo a.

Vi du 22. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc cin tai A, mat bén (SAB) va (SAC) cimng
vudng géc véidddy, SA=3a, BC =2a, gbc gitta mit bén (SBC) va ddy bang 60°. Tinh thé
tich khéi chép S.ABC theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 46. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a2, SA vuong goc voi ddy, géc
giita mdt bén SBC va ddy bang 30°. Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABC .

Bai 47. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ABC la tam giac can tai B, SA vudng gbc voi diy, SA=a, goc
gita mat bén (SBC) va ddy bng 60°. Tinh theo a thé tich khdi chop, biét ABC =120°.

Bai48. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, hai mat bén (SAB) va (SAC)
cting vudng géc véi ddy, AB=a, AC =2a, géc giita mit bén (SBC) va ddy bang 60°. Tinh
thé tich khdi chép S.ABC theo a.
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IH4.4: Khoang cach
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Khoing cdch tir B dén mt phing (SAC) S
Trong (ABC), v& BH L AC tai H
= BH 1 (SAC) (?)
= d(B,(SAC))=BH AR

= Chii y:
* Néu AABC vudng tai A thi H = A va khi @6 AB=d(B,(SAC))

* Néu AABC vuéng tai C thi H=C vakhi dé BC =d(B,(SAC))

2. Khodng cdch tir C dén mdt phing (SAB) 3
Trong (ABC), v& CH L AB tai H
— CH L(SAB) (2)
= d(C,(SAB))=CH AT <

= Chii ¥:
* Néu AABC vuéng tai AABC thi H = A va khi d6 CA=d(C,(SAB))

¢ Néu AABC vuobng tai B thi H =C va khi d6 CB = d(B,(SABg)

3. Khodng cdch tir A dén mgt phang (SBC)
e Trong (ABC),v& AM LBCtai M (?)
= BCLSM tai M (?)
e Trong (SAM),v& AH L SM tai H
= d(A,(SBC))=AH

w Chiy: Tuy dac diém cia AABC dé cdc dinh diing vi tri
ciia diém M trén dwong thang BC .

B

B. TOAN MAU

Vi du 23. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, SA vudng goc voi day, SA=a,
gbc gilta mit bén (SBC) va ddy bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a, biét

khodng cich tir C dén mit phang (SAB) bang 2a.
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Vi du 24. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA vudng géc véi ddy, SA=a.

Tinh thé tich khbi chép S.ABC va khoang cich tir A dén mit phang (SBC) theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 49.

Bai 50.

Bai 51.

Bai 52.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc can tai A, hai mt bén (SAB) va (SAC) vudng géc
véi ddy, SA=3a, BC=2a, gic gilta mit bén (SBC) va ddy bang 60°. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC va khoang cich tir A dén mit phang (SBC) theo a.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vuong tai B, SA vudng gbc voi ddy, SA=3a,
AC =4a, khoang cdch tir A dén mit phang (SBC) bang # Tinh theo a thé tich khdi
chép S.ABC.

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc ddy, 2canhj bén SB va SC tao v6i (SBC) bang

24 Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABC.

NG

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh 2a+/3, 2 mit bén (SAB) va (SAC) cung

vuong géc véi ddy, khoang cich tir A dén mit phang (SBC) bang 3_a' Tinh thé tich khoi

J10

chép S.ABC theo a.
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HINH 5: Hinh chép tam giac déu S.ABC

IH5.1: Py, dudng cao, canh day, canh bén, mit bén cta hinh chép)
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Pay: Tam gidc ABC déu

2. Pwong cao: SO

3. Canh bén: SA=SB=SC

4. Canh day: AB=BC =CA

S. Mat bén: ASAB, ASBC, ASCA

la cdc tam gidc can tai S va bang nhau.

Goi O la trong tAm cia tam giac ABC = SO L (ABC)

w Chiy:  Tirdién déu S.ABC la hinh chdp cé mdt ddy va cdc mdt bén 1o nhitng tam gidc déu

bang nhau.

B. TOAN MAU

Vi du 25. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va canh bén bang 24 . Tinh thé tich
khdi chép S.ABC theo a.

Vi du 26. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 Canh ddy bang a va chidu cao bang 2qa. Tinh thé tich
khdi chép S.ABC theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 53. Tinh thé tich khdi t& dién déu S.ABC 6 canh bing av/2.

Bai 54. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh bén bang 2a va chiéu cao bang a. Tinh thé tich
khdi chép S.ABC theo a.
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IH5.2: GAc giira canh bén va mét day
A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita cgnh bén SA va mdt diy (ABC):
Ta c6: SO L(ABC) (?)
= Hinh chiéu cia SA 1én (ABC) la AO
. (SA(ABC)) = (54 A0) = 570

2. Géc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABC):

Tuong tu (Sm) = (SB,BO) — SBO
3. Goc giita canh bén SC va mat diy (ABC):

Tuong tu (m)) = (SC/C\O) = SCO

w Chii j: |SAO = SBO =SCO

— “Goc giita cdc canh bén voi mat ddy bang nhau”

B. TOAN MAU

Vi du 27. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va canh bén tao véi ddy mot géc 60°.
Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 55. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 chidu cao bang a, canh bén tao voi ddy mot géc 30°.
Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 56. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh bén bang a va tao v6i ddy mot géc 45°. Tinh thé
tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 57. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a, gbc giita canh bén va mit ddy bang
60°. Goi M , N lan luot 1a trung diém AB, BC. Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang
céch tir C dén mit phang (SMN).
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IH5.3: Goc giira mat bén va mét day

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Géc giita mét bén (SAB) va mat ddy (ABC):
Tacé: OM L AB tai M (?)
= AB L SM tai M (?7)
Ma  (SAB)N(ABC)=AB
. (S EO) - (oW ) -0 A
2. Géc giita mdt bén (SBC) va mat ddy (ABC):
Tacdé: ON LBC tai N (7)
= BC L SN tai N (7)
Ma  (SBC)N(ABC)=BC

= ((SBC),(ABCD))=(ON, SN )= SNO A

3. Goc giita mdt bén (SAC) va mat ddy (ABC):
Tacé: OP L AC tai P (?)
= AC LSP tai P (7)
Ma  (SAC)N(ABC)=AC

 ((ACY.(ABO)) - (075P) =570

w Chii j: |SMO = SNO = SPO

— “Gdc gita cdc mat bén voi mat ddy bang nhau” g

’

B. TOAN MAU

Vi du 28. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 canh ddy bang a va mit bén tao véi ddy mot géc 60°.

Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 58. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 chidu cao bang a va mit bén tao véi ddy mot géc 30°.

Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

Bai 59. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, biét dudng cao ciia ddy bang a3, gbc gitra mat bén va

day bang 60°. Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABC .
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IH5.4: Khoang cach

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Khodng cdch tir O dén mdt phing (SAB)
e Trong (ABC),v& OM L AB tai M
= AB L (SOM) (?)
e Trong (SOM),vé OH L SM tai H
= d(0.,(SAB))=0H
2. Khodng cdch tir C dén mdt phing (SAB)

Vi O la trong tam cua AABC nén mc _ 3
MO

= d(C,(SAB)) :%—g-d(O,(SAB)) =3d(0.(SAB))

B. TOAN MAU

Vi du 29. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 chiéu cao bang 2a, géc giira mit bén va ddy bang 60°.
Tinh thé tich khbi chép S.ABC va khoang cich tir C dén mit phang (SAB) theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 60. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, biét dudng cao day bang a3, gbc gilta mdt bén va day
bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC .

Bai 61. Cho hinh chép déu S.ABC ¢6 SA=2a, AB=a. Goi M la trung diém cua canh BC. Tinh
theo a thé tich khdi chép S.ABC va khoang cdch tir M t6i mat phang (SAB).

Bai 62. Cho hinh chép déu ABCD ¢6 AB=a3, BC=a.Goi M 1a trung diém cia CD. Tinh thé
tich khdi chép A.BCD theo a va khoang cich giita hai duong thang BM , AD .
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HINH 6a: Hinh chép S.ABC c6 mot mat
bén (SAB) vuong goc véi day (ABCD)

A. PHUONG PHAP GIAI

H“Luﬁn luon vé SH vuong goc véi giao tuyén”ﬂ
H6a.1 - Goc gita canh bén va mat day
e Vé SH L AB tai H
Vi (SAB) L (ABC) nén SH L (ABC)
w Chii y: Tﬂy dac diém cua tam gidc SAB dé xdc dinh diing vi A
tri cua diem H trén duong thang AB .
1. Géc giita cgnh bén SA va mdt diy (ABC):
Ta c6: SH L (ABC) (?)
= Hinh chiéu cta SA 1én (ABC) 1a AH

. ($A.(ABC) )= (54 4H ) = 5AH

2. Géc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABC):
Ta c6: SH L (ABC) (?)
=> Hinh chiéu cia SB lén (ABC) la BH = (SB,(ABC)) =(SB, BH )= SBH

3. Goc giita canh bén SC va mat day (ABC):
Tac6: SH L (ABC) (?)
=> Hinh chiéu citla SC Ién (ABC) la CH =(SC,(ABC))=(SC,CH )= SCH

V * -~ ~ A 1 ~ V4 S
H6a.2 - Goc gida mdl bén va mat day:
e VE SH 1 AB tai H
* Vi (SAB)L(ABC) nén SH 1 (ABC)
w Chii y: Tity déc diém cua tam gidc SAB dé xdc dinh diing vi Al C
tri ciia diém H trén duwong thang AB.
H

1. Géc giita mét bén (SAB) va mgt dday (ABC):
Vi (SAB) L (ABC) nén ((SAB),(ABC))=90°
2. Goc giita mdt bén (SAC) va mat diy (ABC):
Vé HM 1 AC tai M
 HM L AC
a co:
SH 1 AC
= AC 1 (SHM ), ma SM C(SHM):SM 1 AC

 ((SBO(ABC)) = b 51 ) = St

3. Goc giita mdt bén (SBC) va mat ddy (ABC):
Vé HN L BC tai N

HN LBC

' SH 1L BC

ma SN c(SHN)= SN L AB

— ((SBC).(ABC)) = (HN-5N) = SN

Ta ¢6 } — BC L (SHN),
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B. TOAN MAU

Vi du 30. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai A, mit bén SAB 1a tam gidc déu va

nam trong mit phang vudng géc voi mit phang (ABC), goi M 1a diém thudc canh SC sao

cho MC =2MS . Biét AB=3, BC =3+/3. Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC va khoang
cich gitra hai duong thang AC va BM .

C. BAI TAP CO BAN

Bai 63.

Bai 64.

Bai 66.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B va AB=2, AC =4 . Hinh chiéu
vuong géc clia dinh S trén mit phang (ABC) I trung diém H clia doan thing AC . Canh bén
SA tao véi mit day mot géc 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang céch giita hai
duong thing AB va SC.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh « . Hinh chiéu vudng géc ciia S 16n mit
phang (ABC) 1a diém H thudc canh BC sao cho HC =2HB, géc gilta SA véi (ABC) bang
45°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC va khoang céch giita hai dwong thang SC va AB.
Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh 3a, hinh chiéu ciia S 1én mit phing
(ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho AB=3AH . Goc tao bdi SA va mat phang (ABC)
bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC va khoang cich giita hai dudng thing SA va BC.
Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cin tai C, BC =a . Hinh chiéu vudng
géc cia S trén mit phang (ABC) la trung diém H cua canh AB, biét rang SH =a . Tinh
theo a thé tich khdi chép S.ABC va khoang cdch tir diém B dén mit phang (MAC), trong d6

M 1a trung diém ctia canh SB.
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HINH 6b: Hinh chép S.ABCD c6 mot mit
bén (SAB) vuong goc vai day (ABCD) va
ABCD la hinh chir nhat hoac hinh vuong

A. PHUONG PHAP GIAI

“Luén luén vé SH vudng géc véi giao tuyén”
HG6b.1 - Goc giita canh bén va mdt day
e VE SH 1 AB tai H
e Vi (SAB) L(ABCD))nén SH 1 (ABCD)

S

w Chu y: Tuy dac diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh diing vi
tri ciia diém H trén duwong thang AB.
1. Géc giita cgnh bén SA va mat ddy (ABCD):

Ta c6: SH L (ABCD) (?) B ¢

—

=> Hinh chiéu cita SA 1én (ABCD) la AH = (SA,(ABCD))=(SA,AH )= SAH
S

2. Géc giita cgnh bén SB va mdt ddy (ABCD):

Tuong tu (SB/(AB\CD)) = (SB,BH) — SBH
3. Gdc giita canh bén SC va mdt diy (ABCD) :
Tuong tu (m)) = (ﬁl) — SCH
4. Goc giita cgnh bén SD va mdt ddy (ABCD):
Tuong tu (m)):(ﬁl):ﬁl S
H6b.2 - Géc gidin miil bén v miit ddy:
1. Géc giita mét bén (SAD) va mat ddy (ABCD):
Tacé: HAL AD (?7)

SH 1L AD (?)
— AD 1 (SHA) = AD L SA B &
Ma (SAD)(ABCD)=AD => ((SAD),(ABCD))=(SA, AH ) = SAH
2. Géc giita mdt bén (SBC) va mdt ddy (ABCD): S
Tacé: BALBC (7
SH L BC (?)
— BC L (SHB) = BC 1 SB
Ma (SBC) N (ABCD)= BC
= ((SBC),(ABCD))=(SB, AH ) = SBH B C

3. Géc giita mdt bén (SCD) va mdt ddy (ABCD) :
Trong (ABCD), vé HM L CD tai M

HM 1 CD

: SH 1. CD

Ma (SCD)A(ABCD)=CD

Ta c6 }: CD L (SHM) = CD 1 SM

= ((m)):(HM,SM):ST/I?I
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B. TOAN MAU

Vi du 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 da la hinh vudng canh a. Mt bén (SAB) vudng géc véi mat ddy,

SA =SB va gbc giita canh bén SC va mit ddy bang 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
theo a.

C. BAI TAP CO BAN

Bai 67.

Bai 68.

Bai 69.

Bai 70.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh chit nhat. AB=a, mit bén SAB 1a tam gidc déu va
nam trong mit phing vudng géc vi mat ddy, géc giita mat bén (SCD) va mat day bang 45°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

Cho hinh chép S.ABCD, ¢c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat v6i AD =2AB =2a . Tam gidc SAD
1a tam gidc vudng can dinh S va nam trén mit phang vudng géc v6i mit ddy (ABCD). Tinh

thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cich giira hai duong thing SA va BD.

a3 —

Cho hinh chép S.ABCD , ddy ABCD 1a hinh thoi canh a, SA = % , SB= T , BAD =60° va

mit phang (SAB) vudng géc véi ddy. Goi H, K lan lugt 1a trung diém cia AB, BC. Tinh
thé tich tr dién KSDC va tinh cosin cia géc gitta duong thing SH va DK .

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat v6i canh AB=2a, AD =a. Hinh chiéu cua
S 1én mit phang (ABCD) Ia trung diém H cia AB, SC tao v6i ddy mot géc bang 45°. Tinh
thé tich khdi chép S.ABCD va khoang céch tir diém A t6i mit phang (SCD).
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Bai 71.

Bai 72.

Bai 73.

Bai 74.

Bai 75.

Bai 76.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1 hinh vudng canh bang 4. Mit bén (SAB) nam trong mit

phiang vudng géc voi ddy, hinh chiéu vuong géc cuia S trén mit ddy 1a diém H thudc doan
AB sao cho BH =2AH . Géc giitra SC va mit phang ddy 1a 60°. Tinh thé tich khdi chép
S.ABCD vakhoang cich tir diém H dén mit phang (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat v6i AB=2a, AD = a3 . Mait bén
(SAB) 1a tam gidc cin tai S va ndm trong mdt phang vudng géc v6i mit ddy. Biét duong
thing SD tao v&i mit ddy mot géc 45°. Tinh thé tich cua khdi chép S.ABCD va khoang cich
gitra hai duong thang SA va BD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudong tai A va B. Cic canh
AB=BC=2a, AD=a, tam gidc SBC déu, mit phang (SBC) vudng géc v6i mit phang
(ABCD). Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang céch giira hai dudng thang SA
va DC .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat. Tam gidc SAB déu va nim trong mit
phang vudng géc véi mit phang ddy (ABCD). Biét SD = 2a+/3 va géc tao boi duong thing
SC véi mit phang (ABCD) bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang
céch tir diém B dén mit phang (SAC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, mit bén SAD Ia tam gidc déu

a/6

nam trong mit phing vudng géc véi diy, SC :T' Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va
khoang céch giita hai dudng thing AD, SB theo a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a. Tam gidc SAB cantai S va
nam trong mit phing vudng géc véi ddy, géc giita canh bén SC va ddy bang 60°. Tinh theo a
thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cich giira hai duong thing BD va SA.
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HINH 7: Hinh ldng tru
A. PHUONG PHAP GIAI

® Lang tru co: _ N
Lang tru xi€n

Canh bén
vuong goc ddy

Lang try dimg

Ddy la
da gidc déu

Lang tru déu

e Hai ddy song song va la 2 da gidc bang nhau

e Cic canh bén song song va bang nhau
e (C4c mat bén la cac hinh binh hanh

@ Lang tru ding la lang tru c6 cac canh bén vudng goéc voi ddy

® Ling tru tam gia déu 12 ling try ding, c6 ddy 1a tam giac déu

@ Ling tru c6 day la tam giac déu 12 ling tru xién, c6 ddy 1
tam giac déu

® Ling tru ti giac déu 1a ling tru diémg, c6 ddy 12 hinh vudng

® Ling tru c6 day la t giac déu 1a ling tru xién, c6 ddy la

hinh vuéng
@ Hinh hjp la hinh lang tru xién, c6 ddy 1a hinh binh hanh

Hinh h{p ding 1a lang tru ding, c6 day 1a hinh binh hanh
® Hinh hop chir nhit la lang tru ding, c6 day l1a hinh chir nhat
Hinh 1ap phwong la ling tru ddimg, c6 day va cac mat bén la hinh vuong.
@ Lang tru ding ABC. A’'B’C’. A C
e Goc gitta (A'BC) va (ABC):
Vé AM 1 BC tai M
— A’M 1 BC (?)

= ((K'EC’),(A\BC)FA/IVE’

e Chii ¥: Tuy dic diém ciia tam gidc ABC dé xdc dinh diing B
vi tri cua diem M trén duong thang BC.
® Hinh hép chir nhat ABCD. A’B’'C’D’. - D'
e Goc gitta (A'B'CD) va (ABCD):
Tac6: BC LCD
= CDLBC (9 TN ---Jp

= ((mi))ZB/-CE’ B C

B. TOAN MAU

Vi du 32. Cho hinh ling try ding ABC.A’B’C’ ¢6 ddy 1a tam gidc déu canh . Tinh theo a thé tich khdi
lang try ABC.A’B'C’, biét dién tich tam gidc A’BC bang 2a°.
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Vi du 33. Cho hinh ling tru dtmg ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1 tam gidc vudng tai A, AC=a, ACB=60°, BC’
hop vé6i mat phang (AA’C’C) mot géc 30°. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C’ theo a.

Vi du 34. Cho hinh hop dtmg ABCD.A’B'C’D’ c6 ddy 1a hinh thoi canh a va BAD = 60°. Biét AB hop
voi ddy ABCD mdt gée 30°. Tinh thé tich khéi hop ABCD.A’B'C’D’ theo a.

Vi du 35. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy la tam gidc déu canh a, canh bén bing a~/3 va
tao voi ddy mot géc 60°. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C’.
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C. BAI TAP CO BAN

Bai 77.

Bai 78.

Bai 79.

Bai 80.

Bai 82.

Bai 83.

Bai 84.

Bai 85.

Bai 86.

Bai 87.

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, biét duong cao ctia ddy bang a3, gbc gilra canh bén va
ddy bang 30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang cdch tir A dén mit phang (SBC)
theo a.

Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 ddy la tam gidc vudng cin tai A . Biét chiéu cao cua
lang tru 1a 3¢ va mit bén AA'B'B c6 dudng chéo 1a 5a. Tinh thé tich khdi ling tru
ABC.A’B'C’ theo a.

Cho lang tru dimg ABC.A’B’'C’ c6 déy 1a tam gidc vudng cin tai B voi BA=BC =a. Biét
A’B hop v6i ddy mot géc 60°. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B’C’ theo a

Cho ling tru ding ABCD.A’B'C’D’ c¢6 ddy la hinh vudng canh a va duong chéo BD’ hop voi
day mot géc 30°. Tinh thé tich khéi ling tru ABCD.A’B'C’D’ theo a.

Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy Ia tam gidc vudng cin tai B v6i BA= BC =a. Biét géc
giita hai mat phang (A’BC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B’C” theo a.

Cho ling try dimg ABC.A'B'C’ c6 ddy 1a tam gidc déu, géc giita hai mit phang (A'BC) va
(ABC) bang 30° va dién tich tam gidc A’BC bang 8. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C’.
Cho ling try ABC.A’B'C’ ¢6 déy 1a tam gidc déu canh «, hinh chiéu vudng géc ciia A" trén
mit phing (ABC) 1a tdm O cta tam gidc ABC, gc giita canh bén AA’ va mit phang (ABC)
bang 60°. Chirng minh t&r gide BB'C’C 1 hinh chit nhat va tinh theo a thé tich khéi lang tru
ABC.A'B'C’.

Cho lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 ddy la tam gidc déu canh a. A’ cich déu ba diém A,B,C va

Za\/g
3

AA = . Tinh theo a thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C’.

Cho hinh hop ABCD.A’B’'C’D’ ¢6 day la hinh chit nhat, AB —a3. AD=a\7, AA =a,
(ABB'A’) va (ADD’A’) 1an luot tao v6i (ABCD) mot géc 45° va 60°. Tinh theo a thé tich
khdi hop ABCD.A'B'C'D’ .

Cho hinh hop ABCD.A’B'C’D’ ¢6 ddy 1a hinh vudng canh a, canh bén bang 8a va hop voi
day mot géc 30°. Tinh theo a thé tich khdi hop ABCD.A’B'C'D’ .

Cho khdi ling tru ABC.A’B'C’. Biét A’ABC 1a t&r dién déu canh «. Tinh thé tich khoi lang tru
ABC.A’B'C’ theo a.
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Bai 88.

Bai 89.

Bai 90.

Bai 91.

Bai 92.

Bai 93.

Bai 94.

Bai 95.

Bai 96.

Bai 97.

Bai 98.

Bai 99.

BAI TAP TONG HOP VAN PE 3

[TNPT 2006] Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA
vudng géc voi ddy, canh bén SB bang a3 .

1) Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABCD .

2) Chirng minh trung diém cia canh SC 13 tAm mit cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

[TNPT 2007] Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai dinh B,
canh bén SA vudng géc v6i ddy. Biét SA = AB = BC =a . Tinh thé tich ciia khdi chép S.ABC.

[TNPT 2008] Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a, canh bén bing 2a.
Goi [ 1a trung di€m cua canh BC.

1) Chirng minh SA vudng goéc voi BC. 2) Tinh thé tich cua khoi chép S.ABI theo a.
[TNPT 2009] Cho hinh chép S.ABC cé mat bén SBC la tam giic déu canh a, canh bén SA
vudng géc v6i mat phang ddy. Biét gc BAC =120° , tinh thé tich cta khdi chép S.ABC theo a.
[TNPT 2010] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA
vudng géc voi mit phang ddy, goc giira mit phang (SBD) va mit phing ddy bang 60°. Tinh
thé tich khbi chép S.ABCD theo a.

[TNPT 2011] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D

V6iAD=CD =a, AB=3a.Canh bén SA vudng géc voi mat ddy va canh bén SC tao voi mat

ddy mot géc 45°. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD theo a.

[TNPT 2012] Cho hinh lang try dimg ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B va

BA=BC =a. Géc giita duong thang A’B véi mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khbi

lang try ABC.A’B’C’ theo a.

[TNPT 2013] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA

vudng géc v6i mit phang ddy. Pimg thing SD tao véi mit phang (SAB) modt géc 30°. Tinh

thé tich ctia khdi chép S.ABCD theo a.

[DBPH 2002 Khéi A] Tinh thé tich khéi t&r dién ABCD, biét AB=a, AC=b, AD=c va

BAC = CAD = DAB =60°.

[CDSP NHA TRANG - 02] Trén céc tia Ox, Oy, Oz d6i mdt vudng géc vdi nhau lan luot

liy céc diém khiac O 1a M, N va S véi OM =m, ON =n va OS =a. Cho a khong dobi, m

va n thay déisao cho m+n=a.

a) Tinh the tich khoi chép S.OMN . Xéc dinh vi tri cua cidc difm M va N sao cho thé tich
trén dat gid tri 16n nhat.

b) Chitng minh: OSM + MSN + NSO = 90°.

[DBPH 2003 Khoi B] Cho hinh chép déu S.ABC, canh ddy bang @, mit bén tao voi ddy mot

géc ¢ (0°< @<90°). Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoing cdch tir dinh A dén mit

phang (SBC).

[PH 2004 Khéi B] Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD , canh ddy bing a, gbc giira canh bén
va mit ddy bang ¢ (0°< @<90°). Tinh tan clia géc giita hai mit phang (SAB) va (ABCD)
theo ¢. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a va .
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Bai 100.

Bai 101.

Bai 102.

Bai 103.

Bai 104.

Bai 105.

Bai 106.

Bai 107.

Bai 108.

Bai 109.

[DBPH 2006 Khéi A] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chir nhat véi AB=a,
AD =2a, canh SA vudng géc v6i ddy, canh SB tao v4i mit phang ddy mot géc 60°. Trén

canh SA lay diém M sao cho AM =¥. Mit phang (BCM ) cit canh SD tai N . Tinh thé

tich khéi chép S.BCNM .

[DBPH 2006 Khéi D] Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Goi SH 1a
dudng cao clia hinh chép. Khoang céch tir trung diém I ctia SH dén mit phang bén (SBC)
bang b . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD .

[DBPH 2006 Khéoi B] Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh thoi canh a,
BAD=60°, SA vudng géc voi mp(ABCD), SA=a. Goi C’ 1a trung diém ciia SC . Mit phing
(P) diqua AC’ va song song v6i BD, cit cdc canh SB, SD cua hinh chép lan luot tai B,
D’ . Tinh thé tich khdi chép S.AB'C'D’ .

[PH 2006 Khéi A] Cho hinh try c6 cic ddy 1a hai hinh tron tim O va O, ban kinh ddy bang
chiéu cao va bang a. Trén dudng tron tim O lay diém A, trén duong tron tim O liy diém B
sao cho AB =2a . Tinh thé tich ctia khoi tir dién OO’AB.

[PH 2006 Khoi B] Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh chit nhat véi AB=a,
AD=a2, SA=a va SA vudng géc v6i mit phing (ABCD). Goi M, N lan luot 1 trung
diém ctia AD va SC. I la giao diém ciia BM va AC .Ching minh rang mt phang (SAC)
vudng géc voi mi phang (SMB) . Tinh thé tich ctia khéi tir dién ANIB .

[PH 2006 Khéi D] Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a,
SA=2a va SA vudng géc véi mit phang (ABC). Goi M, N lan luot 1a hinh chiéu vudng
géc ciia A trén duong thang SB va SC . Tinh thé tich cta khdi chép A.BCNM .

[PH 2007 Khéi A] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, mit bén SAD 1a
tam gidc déu va nam trong mit phing vudng géc v6i ddy. Goi M, N, P lan luot 1 trung
diém cau cic canh SB, BC, CD. Ching minh AM vudng géc véi BP va tinh thé tich cua
khéi ttr dién CMNP.

[PH 2007 Khoi B] Cho hinh chép tir gide S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a. Goi E la
diém ddi xtmg cia D qua trung diém SA, M la trung diém cia AE, N la trung diém cia
BC . CHtng minh MN vudng géc voi BD va tinh (theo a ) khoang céch giita hai dudng thing
MN , AC.

[PH 2007 Khéi D] Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang, ABC = BAD =90°,
BA=BC=a, AD =2a . Canh bén SA vudng géc voi ddy va SA = a~J2 . Goi H 1a hinh chiu
vudng goc cua A trén SB, Chirng minh tam gidc SCD vudng va tinh (theo a ) khoang cach tur
H dén mit phang (SCD).

[DBPH 2007 Khéi A] Cho hinh chép S.ABC c6 géc giita hai mit phang (SBC) va (ABC)
bing 60°, ABC va SBC la cdc tam gidc déu canh a. Tinh theo a khoang cich tir dinh B dén
mp (SAC).
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Bai 110.

Bai 111.

Bai 112.

Bai 113.

Bai 114.

Bai 115.

Bai 116.

Bai 117.

Bai 118.

Bai 119.

Bai 120.

[DBPH 2007 Khéi B] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng tim O, SA
vudng géc vo1 hinh chép. Cho AB=a, SA= a~/2 . Goi H va K 1an luot 12 hinh chiéu ciia A
1én SB, SD . Chimng minh SC L (AHK) va tinh thé tich hinh chép OAHK .

[DBPH 2007 Khéi B] Trong mit phang (P) cho nira duong tron dudng kinh AB=2R va
diém C thudc nira dudng trdon d6 sao cho AC =R . Trén dudng thing vudng géc voi (P) tai
A lay diém S sao cho géc giita hai mit phang (SAB) va (SBC) bang 60°. Goi H, K lan
luot 12 hinh chiéu cia A trén SB, SC . Chiing minh AAHK vuéng va tinh V,, . ?
[CDKT-CN HCM 07] Cho t&r di¢n ABCD c6 AB=CD=a; AC=BD=b; AD=BC=c.
Tinh theé tich cua tir dién do6.

[PHSG HE CP 07] Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Goi G 1a trong
tam ctia tam gidc SAC va khoang cich tir G dén miat bén SCD béng % Tinh khoang cach
tir tim O ctia ddy dén mat bén SCD va thé tich khdi chép S.ABCD .

[CP KTPN 07] Cho hinh chép S.ABCD c6 tét ca cdc canh déu bang nhau. Biét thé tich 1a

B 94’2
2

Vv

. Tinh d¢ dai canh cua hinh chép.

[CP KT CAO THANG 07] Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai B, canh SA
vudng goc voi ddy, ACB = 60°, BC=a, SA=a\3.Goi M 1a trung diém ctia canh SB .

a) Chitng minh mit phang (SAB) vudng géc v6i mit phang (SBC).

b) Tinh thé tich khdi t dién MABC.

[PH 2008 Khdi A] Cho ling tru ABC.A’B'C’ c¢6 d6 dai canh bén bang 2a, ddy ABC la tam
gidc vudng tai A, AB=a, A'C= a~/3 va hinh chiéu vudng géc ciia dinh A’ trén mit phang
(ABC) Ia trung diém cta canh BC. Tinh theo a thé tich khdi chép A ABC va tinh cosin cta
gbc giita hai duong thing AA”, B'C’ .

[PH 2008 Khoi B] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a, SA=a,
SB =a+3 va mit phing (SAB) vudng géc voi mit phang ddy. Goi M, N lan lugt 1a trung
diém cua cdc canh Al:? , BC. Tinh theo a thé tich cta khdi chép S.BMDN va tinh cosin ciia
gdbc gitra hai duong thang SM , DN .

[PH 2008 Khoi D] Cho ling try dimg ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng,
AB=BC=a,canhbén AA"=a2.Goi M la trung diém cua canh BC . Tinh theo a thé tich
ctia khéi ling tru ABC.A’B'C” va khoang cdch giita hai dudng thing AM , B'C.

[CP 2008] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang, BAD=ABC =90°,
AB=BC=a, SAvudng géc v6i ddy va SA=2a.Goi M, N lan luot 1 trung diém cta SA,
SD . Chirng minh ring BCNM 12 hinh chit nhat va tinh thé tich ctia khbi chép S.BCNM theo a.
[DBPH 2008 Khoi A] Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy 1a tam gidc ABC vudng cén tai dinh B,
BA = BC =2a, hinh chiéu vudng géc clia S trén mit phang ddy (ABC) 1a trung diém E cua
AB va SE=2a.Goi I, J lan luot 1 trung diém cua EC, SC; M la diém di dong trén tia
dbi cua tia BA sao cho ECM =« (¢ <90°) va H 1a hinh chiéu vudng géc cia S trén MC .
Tinh thé tich cia khoéi ttr dién EHIJ theo a, a vatim ¢ dé thé tich d6 16n nhat.
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Bai 121.

Bai 122.

Bai 123.

Bai 124.

Bai 125.

Bai 126.

Bai 127.

Bai 128.

Bai 129.

Bai 130.

[DBPH 2008 Khéoi A] Cho hinh chép S.ABC ma mdi mat bén 1A mot tam gidc vudng,
SA=SB=SC=a.Goi N, M, E lan luot 12 trung diém cua cdc canh AB, AC, BC; D 1
diém dbi xtng cia S qua E; I 1a giao diém cua dudng thang AD v6i mit phang (SMN).
Ching minh ring AD vudng géc voi SI va tinh theo a thé tich ctia khdi ti dién MBSI .
[DBPH 2008 Khoi A] Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang a,
SA=a~3va SA vudng géc véi mit phang ddy. Tinh theo a thé tich khéi tir dién SACD va
tinh cosin cia géc giita hai duong thang SB, AC .

[DBPH 2008 Khoi B] Cho tr dién ABCD c¢6 cac mat ABC va ABD la céc tam gidc déu canh
a, cdc mit ACD va BCD vudng géc voi nhau. Hay tinh theo a thé tich khdi ta dién ABCD
va tinh s6 do cua géc giira hai duong thing AD, BC.

[DBPH 2008 Khéi B] Cho tir dién ABCD va céc diém M, N, P lan luot thudc cic canh
BC, BD, AC sao cho BC=4BM , AC=3AP, BD=2BN . Mit phang (MNP) cit AD tai

Q. Tinh ti s6 % va ti s thé tich hai phan ctia khdi tr dién ABCD duoc phan chia boi mat
phang (MNP).

[DBPH 2008 Khéi B] Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai dinh B,
AB=a, SA=2a va SA vudng géc v4i mit phing ddy. Mit phing qua A vudng géc voi SC
cit SB, SC lan luot tai H, K . Tinh theo a thé tich khdi tt dién SAHK .

[PH 2009 Khdi A] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thang vudng tai A va D,
AB=AD=2a, CD=a, gbc giita hai mit phang (SBC) va (ABCD) bang 60°. Goi I Ia
trung diém cta canh AD . BIét hai mat phiang (SBI) va (SCI) ciing vudng géc véi miat phing
(ABCD), tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

[PH 2009 Khéi B] Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 BB =a, gbc giita dudng thing
BB’ va mit phang (ABC) bang 60°, tam gidc ABC vudng tai C va BAC =60°. Hinh chiéu
vuong géc clia diém B’ 1én mit phang (ABC) trung véi trong tAm cla tam gidc ABC. Tinh
thé tich khdi ti dién A’ABC theo a.

[PH 2009 Khdi D] Cho hinh ling try dimg ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B,
AB=a, AA' =2a, A'C=3a.Goi M 1atrung diém cta doan thing A’C’, I la giao diém cua
AM va A’C. Tinh theo a thé tich khdi t& dién JABC va khoang céch tir diém A dén mat
phang (IBC).

[CD 2009] Cho hinh chép tr gidc déu S.ABCD c¢6 canh AB=a, SA= a2 . Goi M, N va
P lan luot la trung di€m cua cic canh SA, SB va CD. Chung minh rang dudong thang MN
vudng gbc voi duong thang SP . Tinh theo a thé tich cta khoi tor dién AMNP .

[PH 2010 Khéi A] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a. Goi M va
N lan lugt la trung diém cua cdc canh AB va AD, H la giao di€ém cia CN va DM . Biéct
SH vubng géc véi mit phing (ABCD) va SH =a~/3 . Tinh thé tich khéi chép S.CDNM va
khoang cich gitta duong thing DM va SC theo a.
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Bai 131.

Bai 132.

Bai 133.

Bai 134.

Bai 135.

Bai 136.

Bai 137.

Bai 138.

Bai 139.

Bai 140.

[PH 2010 Khéi B] Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B’'C’ ¢c6 AB=a, géc giira hai mit
phang (A’BC) va (ABC) bang 60°. Goi G 1a trong tim tam gidc A’BC . Tinh thé tich khéi
lang tru dd cho va tinh bén kinh mit cau ngoai tiép tir dién GABC theo a.

[PH 2010 Khdi D] Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén
SA = a, hinh chiéu vudng géc clia dinh S trén mit phang (ABCD) 1a diém H thudc doan AC,

A : . , iy . . N 2,
AH = TC Goi CM 1a dudng cao cua tam gidc SAC . Chung minh M 1a trung diém cua SA
va tinh thé tich khéi t dién SMBC theo a.

[CP 2010] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, mit phang (SAB)
vudng géc voimai tphing ddy, SA =SB, géc giita dudng thang SC va mat phing ddy bing
45°. Tinh theo a thé tich cta khdi chép S.ABCD .

[PH 2011 Khdi A] Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cin tai B,
AB = BC =2a, hai mit phang (SAB) va (SAC) ciing vudng géc véi mit phang (ABC). Goi
M 1a trung diém cta AB, mit phing qua SM va song song v&i BC, cit AC tai N . Biét géc
gitta hai mit phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.BCMN va khoang
cich gitra hai duong thing AB va SN theo a.

[PH 2011 Khéi B] Cho ling tru ABCD.AB,C,D, c6 ddy ABCD Ila hinh chit nhat. AB=a,
AD = g~/3 . Hinh chiéu vudng géc cta diém A, trén mat phing (ABCD) trung véi giao diém
AC va BD. Géc giita hai mdt phang (ADD,A,) va (ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khdi tru
da cho va khoang céch tir diém B, dén mit phang (A BD) theo a.

[PH 2011 Khéi D] Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B, BA=3a,
BC =4a, mit phang (SBC) vudng géc véi mit phing (ABC) Biét SB= 2a+/3 va
SBC =30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC va khoang cach tir diém B dén mit phing (SAC)
theo a.

[CDP 2011] Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vudng cantai B, AB=a, SA vudng goéc
véimajt phang (ABC), géic gita hai mit phiang (SBC) va (ABC) bang 30°. Goi M Ia trung
diém cta canh SC . Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABM theo a.

[PH 2012 Khéi A] Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc déu canh « . Hinh chiéu vudng
géc ciia S trén mit phang (ABC) la diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc giita
duong thang SC va mit phiang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich ctia khbi chép S.ABC va tinh
khoang céch giita hai dudng thing SA va BC theo a.

[PH 2012 Khéi B] Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC v6i SA=2a, AB=a.Goi H la hinh
chiéu vudng géc ciia A trén canh SC . Ching minh § vudng géc v6i mit phang (ABH ). Tinh
thé tich ctia khdi chép S.ABH theo a.

[PH 2012 Khdi D] Cho hinh hop ABCD.A’B'C’D’ c6 ddy 1a hinh vudng, tam gidc A’AC
vudng cin, A’C =a. Tinh thé tich khdi tr dién ABB’C’ va khoang céch tir diém A dén mit
phang (BCD’) theo a.
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Bai 141.

Bai 142.

Bai 143.

Bai 144.

Bai 145.

Bai 146.

Bai 147.

Bai 148.

Bai 149.

Bai 150.

Bai 151.

[CP 2012] Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng cin tai A < AB= a2,
SA =SB =SC. Géc giita dudng thang SA v mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khbi
choép S.ABC theo a.

[CP 2013] Cho ling tru déu ABC.A'B’'C’ ¢6 AB=a va duong thing A’B tao v&i ddy mot géc
bing 60°. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua céc canh AC va B’C’. Tinh theo a thé
tich ctia khdi ling tru ABC.A’B’'C” va d¢ dai doan thing MN .

[PH 2013 Khoi A] Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai A, ABC =30° , SBC
1a tam gidc déu canh @ va mit bén SBC vudng géc voi ddy. Tinh theo a thé tich cua khdi
chép S.ABC va khoang cich tir diém C dén mit phang (SAB).

[CP 2013 Khéi B] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy l1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a
tam gidc déu va nam trong mit phang vudéng géc véi miat phing day. Tinh theo a thé tich ciia
khéi chép S.ABCD va khoang céch tir diém A dén mit phang (SCD).

[PH 2013 Khéi D] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, canh bén SA
vudng géc véi ddy, BAD =120°, M I trung diém canh BC va SMA =45°. Tinh theo a thé
tich ctia khdi chép S.ABCD va khoang céch tir D dén mit phang (SBC).

[PH 2014 Khéi A-A1] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a,
SD = %l, hinh chiéu vuong géc ctia § trén mit phang (ABCD) 1a trung diém clia canh AB.
Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABCD va khang cdch tir A dén mit phing (SBD).

[PH 2014 Khéi D] Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai A, mit bén
SBC la tam gidc déu canh a va mit phiang (SBC) vudng géc véi mit ddy. Tinh theo a thé
tich khéi chép S.ABC va khoang cdch giita hai duong thing SA, BC.

[CD 2014] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh a, SA vudng géc véi
ddy, SC tao v&i ddy mot gée bang 45°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang
céch tir diém B dén mit phang (SCD).

[THPTQG 2015] Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a, SA vudng
géc véi mat phamg (ABCD), géc giita dudng thang SC va mit phang (ACBD) bang 45°.
Tinh theo a thé tich ctia khdi chép S.ABCD va khoang cich giita hai duong thing SB, AC .
[THPTQG 2015 - DB] Cho hinh chép S.ABC c¢6 diy ABC la tam gidc can tai B,
ABC =120°, AB=a, SB vudng gbc v6i mit phing (ABC), géc giira hai mit phang (SAC)
va (ABC) bang 45°. Goi M la trung diém ciia AC, N Ia trung diém ctia SM . Tinh theo a
thé tich khdi chép S.ABC va khoang cdch tir diém C dén mit phang (ABN).

[THPTQG 2015 - MH] Cho hinh chép S.ABC c¢6 didy ABC la tam gidc vudng tai B,
AC =2a, ACB =30°. Hinh chiéu vudng géc H cua dinh S trén mit ddy 1 trung diém cua
canh AC vd SH =a~/2. Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABC va khoang céch tir diém C
dén mit phing (SAB).
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Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

BAI TAP TRAC NGHIEM VAN PE 3

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy l1a tam gidc déu. Néu ting do dai canh ddy 1én 2 lan va do dai
dudng cao khong doi thi thé tich S.ABC ting 1én bao nhiéu 1in?

A. 4. B.2. C. 3. D.

N | =

C6 bao nhiéu khéi da dién déu?
A. 4. B.5. C.3. D. 2.
Cho khéi da dién déu {p;q}, chisé p la
A. S6 cic canh ciia mdi mit. B. S6 mit cua da dién.
C. S6 canh cua da dién. D. S dinh cua da dién.
Cho khéi da dién déu {p;q}, chisd ¢ I
A. Sb dinh cua da dién. B. S6 mat cua da dién.
C. S6 canh cua da dién. D. S6 cdc mit & mdi dinh.
Tinh thé tich khoi t&r dién déu canh a.
a2 _ B a*\2 _
12 oy
Cho S.ABCD 1a hinh chép déu. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD biét AB=a, SA=a.

3 3 3
a2 . 42 D. =
2 6 3

A.

3
C.a. D.a—-
6

A. d’ B.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L(ABC), ddy ABC la tam gidc déu. Tinh thé tich khdi chép
S.ABC biét AB=a, SA=a.

3 3 3
A.“‘B. B.‘“B. C. 4. D. L
12 4 3

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L(ABCD), didy ABCD 1a hinh chit nhit. Tinh thé tich
S.ABCD biét AB=a, AD=2a, SA=3a.

3

A d. B. 6a’ . B. 24°. D. %
Thé tich khdi tam dién vudng O.ABC vudng tai O ¢6 OA=a, OB=0C =2a la
3 3 3
A B. L. c L D. 24°.
3 2 6

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc mat ddy, tam gidc ABC vudng taiA, SA=2cm,
AB =4cm, AC =3cm . Tinh thé tich khéi chép.

A. %cm3. B. 2—54cm3. C. 2?4cm3. D. 24cm’.

Cho hinh chép S.ABCD ddy hinh chit nhat, SA vudng géc ddy, AB=a, AD =2a. Géc gitra
SB va ddy bang 45°. Thé tich khéi chép 1a
3 3 3

2 52 b, oE

3
a
A. c. L.
3 3 3 6
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Cau 12. Hinh chop S.ABCD day hinh vudng, SA vudng géc véi ddy, SA = a~/3,AC = a2 . Khi d6 thé
tich khdi chop S.ABCD la

“3;5- B. “3;5- C. “3f- D. “3f-

Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC 1a tam gidc vudng tai B. Biét ASAB la tam gidc déu va
thudc mit phang vudng géc véi mit phang (ABC). Tinh thé tich khdi chép S.ABC biét

AB=a. AC=a\3.
3 3 3
a*\6 B.a\@ C.a\/i_

12 4 6

A.

A.

D &
4

Céu 14. Cho hinh ch6p S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh thoi. Mt bén (SAB) la tam gidc vudng can tai
S va thudc mit phang vudng géc véi mit phang (ABCD). Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
biét BD=a, AC=a3.

Cau 15. Cho hinh ch6ép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai A. Hinh chiéu cia S 1én mat phing
(ABC)la trung diém H cia BC. Tinh thé tich khbi chép S.ABC biét AB=a, AC =a3,
SB=a\2.

“3f- B. “3f- C. “3f- D. “26

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD hinh vudng canh a. Hinh chiéu ciia S 1én mit phing

A. a’. B.

A.

(ABCD)1a trung diém H cia AD. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD biét SB :37“.
3a’ _

3 3
AL B. a. c. L. D. 2%
3 2 2

Cau 17. Hinh chép S.ABCD day 1a hinh vudng canh a, SD = . Hinh chiéu cia S 1én (ABCD) I

a13
2

trung diém H ciia AB . Thé tich khdi chép 1a
3 2 3 2 3
2 B2 C. a2, p. <.

A.

Cau 18. Hinh chop S.ABCD déy hinh thoi, AB =2a, gbc BAD bang 120°. Hinh chiéu vudng géc cua

S 1én (ABCD) la I giao diém ciia 2 duong chéo, biét SI :%. Khi d6 thé tich khdi chop

S.ABCD la
3 3 3 3
A.“f- B.“f- C.“f- D.“f-

Cau 19. Cho hinh chép S.ABC, goi M , N 1an luot 12 trung diém cua SA, SB. Tinh ti sb M

S.MNC

A. 4. B. C.2. D.

| —
NG
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Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cho khdi chop O.ABC. Trén ba canh OA,OB,OC lan lugt ldy ba diém A’,B’,C’ sao cho

20A'= 0A, 40B' = 0B, 30C’=0C . Tinh ti s6 Y24

VO.ABC
L B. . c—. D. .
12 24 16 32

Cho hinh chép S.ABC . Goi (&) 1a mit phang qua A va song song véi BC. (&) cit SB, SC

lan lugt tai M, N . Tinh ti sb i—ZZ biét () chia khdi chép thanh 2 phan c6 thé tich bang nhau.

1 1 1 1
A, —. B. —. C. —. D. —.
2 V2 4 242
Thé tich ctia khdi lang try tam gidc déu c6 tat ca cic canh déu bang a la:
3 3 3 3
A LN B, <33, ¢ @32, p, Y2,
4 3 3 2

Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 ABCD la hinh chit nhdat, A'A=A'B=A'D. Tinh thé tich
khéi ling tru ABCD.A'B'C'D’ biét AB=a, AD=a3, AA'=2a.

A. 3a’. B.a’. C. if3. D. 34’3

Cho ling try ABC.A'B'C"' ¢6 ABC la tam gidc vudng tai A . Hinh chiéu ciia A' 1én (ABC) Ia
trung diém cia BC. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C' biét AB=a, AC=a3,
AA'=2a.

3 3
A. % B. 3% C. &3, D. 34’3 .

Cho ling tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 ABCD Ia hinh thoi. Hinh chiéu cia A' 1én (ABCD) la
trong tdm cta tam gidc ABD. Tinh thé tich khdi ling tru ABCA'B'C' biét AB=a,
ABC=120", AA'=a.

3 3 3
A d\2. B, Y2, c. V2. p, 42,
6 3 2
= o 3Pall . 7 QA VABB'C'
Cho lang try ABC.A'B'C". Tinh ti s0 —%~—
ABCA'B'C'
Al B. L. c.L. D. 2.
2 6 3 3

Cho khdi ling tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ c6 tét ca céc canh déu banga . Thé tich khdi tir

dién A’BB’C’ la
3 3 3 3
3, B, <3, LS D. -~
12 4 6 12
Ling tru tam gidc ABC.A’B'C’c6 ddy tam gidc déu canha, gbc giita canh bén va mit ddy bing
30°. Hinh chiéu A" Ién (ABC)la trung diém I ciia BC . Thé tich khéi ling tru la
3 3 3 3
3, B, 3. LS p, &3,
6 2 12 8
Lang tru ding ABC.A’B’C’ c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, BC =2a, AB =a . Mit bén
(BB’C’C) 1a hinh vudng. Khi d6 thé tich ling try 1a

3
AL f B. &’\2. C. 2433, D. 3.

A.

A.
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Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cho ling tru ABC.A'B'C'. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia CC' va BB'. Tinh ti s6

VABCMN
VABC.A'B'C'
AL B. L. c. L. D. 2.
3 6 2 3
Cho khdi ling tru ABC.A’B’C’. Ti s6 thé tich giira khdi chép A”.ABC va khéi lang tru d6 1a
AL B. L. c.l. D. 1.
4 2 3 6
Cho khdi 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ . Ti s6 thé tich giita khdi A" ABD va khéi lap phuong 1a:
AL B. L. c. L. D. L.
4 8 6 3

Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 chiéu cao bangh, géc giita hai mit phing (SAB) va
(ABCD) bang « . Tinh thé tich ctia khbi chép S.ABCD theo h va «.

3 3 3 3
3h B 4h C 8h D 3h

A. —. . —. . —. . —.
4tan” 3tan” o 3tan” o 8tan”

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh 2a, canh SB vudng géc voi ddy
va mit phang (SAD) tao véi ddy mot géc 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD .

3 3 3 3
A.V:3“4*B. B.V:3“8*B. C.V:S“;B. D.v:4“3*@.

Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C' c¢6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, BC =a, mit
phing (A'BC) tao v6i ddy mot gc 30° va tam gidc A'BC c6 dién tich bing a’~/3 . Tinh thé
tich khéi lang tru ABC.A'B'C".

a3\/§ 3a3\/§ 3a3\/§ 3a3\/§

A. . B. . C. . D. .
8 4 8 2

Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh banga . Hinh chiéu vudng
géc cia A' trén (ABC) Il trung diém cia AB. Mit phang (AA'C'C) tao v6i ddy mot géc
bang 45°. Tinh thé tich V ctia khdi ling tru ABC.A'B'C".

3a’ 3a’ 3a’ 3a’

AV =—. B.V=—. C.V=—. D.V=—.
16 8 4 2

Cho hinh chép déu S.ABC, géc giita mit bén va mit phang ddy (ABC) bing 60°, khoang

3a

W7
3 3 3 3
A.“‘B. B.‘“B. C.‘“B. D.‘“B.
12 18 16 24

céch gilta hai duong thing SA va BC béng . Thé tich cta khdi chép S.ABC theo a bang

Cho hinh chép déu S.ABCD cb ddy ABCD la hinh thoi tam O, AC = 2\/§a , BD=2a, hai
mit phang (SAC) va (SBD) ciing vudng géc véi mat phang (ABCD). Biét khoang céch tir

diém O dén mit phing (SAB) bang #. Tinh thé tich cua khéi chép S.ABCD theo a.

3 3 3 3
A.“‘B. B.‘“B. C.‘“B. D.‘“B.
16 18 3 12
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Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cho hinh chép tr gidc déu S.ABCD, O 1a giao diém cuia AC va BD. Biét mat bén cua hinh
chép 1a tam gidc déu va khoang tir O dén mat bén 1a «. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD theo

a.
A. 24°/3. B. 44°\/3. C. 6a°\/3. D. 84°/3.

Cho hinh chop tir gidgc S.ABCD c6 SA L (ABCD). ABCD la hinh thang vudng tai A va B
biét AB=2a .AD =3BC =3a. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD theo a biét géc gitta (SCD)
va (ABCD) bang 60°.

A. 2J6d’ . B. 6:/6a°. C. 234’ D. 6+/3a’.

Cho hinh chop tir gidgc S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), ABCD la hinh thang vudng tai A va B
biét AB=2a.AD =3BC =3qa . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a, biét khoang cach tir

A dén mit phang (SCD) bﬁng#a .

A. 6:/6a’ . B. 2\/6a’. C. 234’ D. 6+/3a’.
Cho ling try tam giac ABC.A'B'C' ¢ BB'=a, goc giita duong thing BB' va (ABC) bing
60°, tam giac ABC vudng tai C va goc BAC =60°. Hinh chiéu vudng goc cua diém B' 1én
(ABC) trung véi trong tdm cia AABC . Thé tich clia khdi t dién A'.ABC theo a bang
3 3 3 3
L3 B. 1% . c. e p. 2% .

108 106 108 208

Cho hinh lang tru dng ABC.A'B'C"', biét ddy ABC la tam gidc déu canh a. Khoang cich tir

tim O cla tam gidc ABCdén mit phang (A'BC) bang %.Tinh thé tich khéi ling tru

ABC.A'B'C' .
3 3 3 3
A.3a\/§' B.3a\/§' C.3a\/§' D.3a\/§.
8 28 4 16

Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 M 1a trung diém ciia SB, N 1a diém trén canh SC sao cho
NS =2NC . Ki hiéu V,,V, lan luot 1a thé tich ciia cdc khdi chép A.BMNC va S.AMN . Tinh ti

O>~
S= ]=<

S

A

C =2. D.

A. _2 B.
3

1
2

e
e
LIl)

=

ho NS =2NC, P la diém trén canh SAsao cho PA=2PS . Ki hi¢u V,,V, lan luot Ia thé tich

cta céc khoi tr dién BMNP va SABC . Tinh ti sd %
2

Al B. L D. L=
9 v,

<=

-3 ch-2
4 v, 3

<=

g .

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang 2a, géc giita hai mit phing (SAB) va
(ABCD)bang 45°, M, N va P lan luot la trung diém céc canh SA,SB va AB. Tinh thé tich
V ctia khdi tir dién DMNP .

a’ a’ a’ a’

AV =— B.V=— C.V=— D.V=—
6 4 12 2
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Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cho liang tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B, AC =2a; canh bén
AA’=+2a. Hinh chiéu vudng géc cua A’ trén mdt phing (ABC) 1a trung diém canh AC.
Tinh thé tich V cta khéi ling tru ABC.A'B'C’.

1 a’ \/5 e

A V==4d. B.V=—. C.V=a'. D.V= .
2 3 3

Cho tir dién ABCD c6 céc canh AB,AC va AD d6i mot vudng goéc voi nhau. Goi G,,G,,G,va
G, lan luot la trong tdm cdc mit ABC,ABD,ACDva BCD. Biét AB=6a, AC=9a,
AD =12a . Tinh theo a thé tich khéi t dién G,G,G,G,.

A. 4a’ B. C. 1084’ D. 364’

Cho tir dién ABCD ¢6 AB=CD=11m, BC=AD=20m, BD = AC =21m . Tinh thé tich khoi
tir dién ABCD.

A. 360m’ B. 720m’ C. 770m’ D. 340m’

Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 ddy 1a vudng; mit bén (SAB) 1a tam gidc déu va ndm trong

3\/741
o

mit phang vudng géc v6i ddy. Biét khoang céch tir diém A dén mat phang (SCD)bang
Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD |

3
Av=La. B.V=a. cv=2a. D.v=39
3 3 2
Cho tr dién S.ABC, M va N la cac diém thudc cac canh SA va SB sao cho MA=2SM ,
SN =2NB, (@)1a mit phiang qua MN va song song v6i SC . Ki hiéu (H,)va (H,) lacac khéi

da dién c6 duoc khi chia khdi tir dién S.ABC boi mit phing (@), trong d6, (H,)chira diém S,

(H,) chitadiém A; V, va V, lan lugt 1 thé tich ctia (H,) va (H,). Tinh ti s6 %
2

NE b3 c.} p. 4
5 4 4 3

Cho hinh chép S.ABC c6 chan duong cao nam trong tam gidc ABC; cdc mat phiang (SAB),

(SAC) va (SBC) cing tao v6i mat phiang (ABC) cic géc bang nhau. Biét AB=25, BC=17,

AC =26 ; duong thing SB tao voi mat ddy mot gée bang 45°. Tinh thé tich V ciia khdi chép

S.ABC.

A.V =408. B. V=680. C.V=578. D. V=600.
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DAP AN VA GIAI TRAC NGHIEM
KHOI PA DIEN
1 12131456 |7 |89 1011121314 ]15]16| 17| 18|19 20
Al/D/ C|B|B/A|D/ B|A D|/A|/B|/A|]C|C|D|B|C|D|D
21 122123 (2412526 |27 (28|29 30|31 |32|33|34|35|36|37|38]|39]|40
AlC|D|lC|B|/B|B|/D|C|B|D|D| C|D|A|D|D|D|B|D
41 | 42 | 43
C|B|D
PA DIEN LOI, PA DIEN PEU
112131456 |7 |89 1011121314 ]15|16| 17| 18| 19|20
B|A|B|C|B|B|A|A|D|D B|C|C|B|D|C|C|D]|A
21 |22 (23 124 125|126 |27 |28 |29 30|31 |32 |33 |34
cC/ B|]C|A|B|C|C|B|A|A|B|C|D|B
GIAI CHI TIET
Caul2. Chon B! Cau24. ChonA.
Khéi da dién {4;3} 1a khéi 1ap phuong nén c6
12 canh. i
Caul13. ChonC.
Khéi {4;3} 12 khoi 1ap phuong nén c6 8 dinh.
Caul6. ChonD.
Khdi mudi hai mat déu c6 cic mat 1a ngii gide va
mdi dinh 12 dinh chung ciia ba mat nén thudc loai Cau2s.  ChonB.
khéi da dién {5;3}.
Caul7. ChonC.
Khdi mudi hai mat déu c6 cic mat 1a ngii gide va
mdi dinh 1a dinh chung cta ba mit nén tong s6
canh bang % =20.
Caul19. ChonD. CE:‘“ 26.
Khéi muoi hai mit déu c6 cdc mit 1a tam giac va Cau 27. Cl:(:)n C: . . R L
mdi dinh 1a dinh chung ctia nim mit nén c6 tong Moi mjt ¢6 16 hinh vudng nho c6 dinh son,
) . 125 nhung chi ¢6 4 hinh vudng nho bén trong la
s0 canh bang T =30. dinh son khong tring véi khéi lap phwong nho
Cau 20 Chon A nio nén ta c6 tat ca 4.6=24 khoi lap phuong
Khéi hai mwoi mit déu c6 cdc mit 1a tam giac va nhé o6 diing mgt mt dinh son.
Xe 4o NPT ) < S oA A 9 Cau 31. Chon B.
moi dinh 1a dinh chung cia ndm mat nén tong so - R . . .
3.20 T dién déu co6 tat cd 6 canh nén c6 tong do dai
dinh béng'T =12. cac canh 1a 6a .
A Cau32. (ChonC.
Ciu22.  EHONIR Khéi bat dién déu c6 8 mit tam gidc déu canh a
2
nén c6 tong dién tich 1a 8. a ;/3 =24*/3.
Cau33. Chon B!
oy oo 512
Khoi muoi hai mat déu c6 T =30 canh 2
nén c6 tong do dai 1a 30.2=60.
Cau34. Chon B!
Khéi hai muoi mit déu c6 20 mit tam gidc déu
Cau23. ChonC. canh 2 nén c6 tong dién tich 1a 204/3 .




GV. TRAN QUOC NGHIA - suu t4m va bién tap

65

BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE 3

1 2 |3 4 | 5 6 | 7 8 9 (10|11 |12 |13 |14 | 15|16 | 17 | 18 | 19 | 20
A/IB/A D AJIC|A|]C|]A|A B/ D|IA|C|C|A|A|D|A|B
21 |22 (23 |24 2526|2728 |29 (30|31 |32|33|34|35|36/|37|38|39]|40
B|A/A|B| DI C|]A|D/D/Aj]C|C|B|C|D|A|D|CJ|A]|A
41 |42 |43 | 44 |45 | 46 | 47 | 48 | 49 | 50 | 51 | 52
B|D D|IC|A|A|C|A|A  D|A|B
GIAI CHI TIET
Caul. (ChonA. Sope = loaoc =2a’
Khi d¢ dai canh day tang 1én 2 lan thi dién tich 2
ddy tang lén 4 lan. h=0A=a
= Thé tich khéi chép tang 1én 4 lan. 1 24°

Cau2. ChonB.

C6 5 khoi da dién déu 1a: tir dién déu, hinh lap
phuong, khéi 8 mit déu, khéi 12 mit déu, khéi

20 mat déu.
Cau3d. ChonA.
Caud4. ChonD.
Caus5. ChonA.

Cau6. Chon C.
Goi H lahinh chiéu cia S 1én (ABCD)

Tacé: AH = “22 — SH =~/SA> — AH? =

a2
6

— 42 _
Sascp = = Vs ypep =

Cau7. ChonA.
a3 a’\3

S msc :T = Vs .asc :T
S

B

Cau8. ChonC.
S e = 2a.a= 2d° = Ve age = 24°

S
B
A

Cau9. ChonA.

a

2
2

= Voase = EOA “Sope = T

Cau10. ChonA.

Cau 11.

Cau 12.

{SABC = %AB.AC =6cm®

h=SA=2cm

1 12
= Vs ape = ESA “Sapc = ?Cm»
S
A N
Chon B.
SA=AB.tan(45")=a
S sep =a.2a= 24°
24a°

1
= Vs apep = 5 SAS ypep =——

Chon D.
SA=a\3

AB=AC.cos(45°)=a= S, =’

a’\3

1
= Vs apep = 5 SA.S \pep =——

S
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Cau 13. Chon A. a5
AABC vudng tai B = BH =\ AH’ + AB’ ==
= BC=JAC* - AB* = a2 . SH =\ISB' —BH” =a. S50y =d*.
1 a2 1 a
Smsc = EBA'BC = D) = Vsaep = SSH‘SABCD = 3
Goi H latrung diém AB = SH = # Cau17. ChonAl
A = 2 D
Ta c6: ASAB déu = SH L AB Sanco =@ 2
= SH 1 (ABC) (vi (SAB) L (ABC) ). HD* = AH? + AD* = 2%~ 5
4
1 a6
= Vs asc :ESH‘SAABC :T = SH =~ SD” —HD
S
= Vsapep = 5
Cau18. ChonD.
A C a
\ Sl =—
H 2
B
B S ,pep = AB.AD.sin BAD = 234’
Ciu14. CHORIC! vl a3
Goi O la giao diém cia AC va BD . SABCD g TN s
ABfD Ia h(linfl thOﬂl = ACL1BD, Cau19. ChonAl
O latrung diém cua AC, BD . Vowe SA S_B_4 "
AABO vudng tai O = AB=+A0>+0B* =a. Veune SM SN
1 3 ! ‘
S ey =—AC.BD =222 Cau20. ChonB.
2 2 Ta co: \
° oN_1. 0B _1.0C_1
OA 2 OB 4  oC
_Voue _OX OB 0C'
D Vouse OA OB OC
111 1
_____ — A
243 24
Goi H la trung diém AB. ASAB vuéng cén tai Cau2l. ChonB!
a B
S canh AB=ua :>SH:E. Ta co: MN//BC:Sﬁ:S_N
SB SC
Ta c¢6: ASAB cin = SH L AB= SH 1 (ABCD) o Voun _SM SN _ [ s Jz
(vi (SAB) L (ABC)). Veuse SB SC \SB)S
3 .V 1
= Vs apep :lSH‘SABCD == \/5 . Taco: == M
' 3 12 Vsase 2
Cau15. [CHonlC! _SM_ 1 A c
AABC vudng tai A S SB 2
= BC =+JAC?>+ AB* =2a4. Cau 22. Chqn A. \
h=a ’
1 azx/g A C'
S =—AB.AC = . B A 2 V
AABC 2 2 S _ a ;/g
SH =~SB*—BH” =a.. c
a3
1 @3 =>V=hS= A C
:>VS_ABC=§SH.SAABC=—. 4
S
B
N Cau23. ChonA.
Ciu 16. [SHONEN . Goi O 1a giao diém ctia AC va BD .
AABH vudng tai A B

ABCD 1la hinh chit nhat = OA=0B =0D
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Ma AA=A'B=A'D nén A'OL(ABD) (vi
A'O latryc tam gidc ABD )
AABD vubdng tai A = BD =~ AB*> +AD’ =2a
= 0A=0B=0D=a
AAA'O vudng tai O
= A'0=VAA - A0* =a 3
S pep = ABAD = a*\[3
' R AA'AH vudng tai H
Visconwep = A OS pep =30 a\/g
= A'H =~ AA” - AH’ :—3
Sapep = 2845p = 2. 4 = 5
' 03\/5
Visconwep =AH.S e :T
Cau26. Chon C.
Ta «c¢6: BB'C'C 1la hinh binh hanh
1
= Sppe == Spycc Al C
2 V
4 1
Cau 24. Chon'B. . = Vise = EVA.BB'C'C
Goi H latrung diém cua BC = A'H L(ABC).
A
ABC la tam gidc vudng tai A Taco: V, ,pc :gvABCA'B'C'
1 B
= BC=VAB*+AC*=2a > AH=—BC=a
2 = VA.BB'C'C = VABCA'B'C' _VA.A'B'C' = EVABCA'B'C'
AA'AH vudng tai H
= A'H =~AA"- AH’ =a«/§ = Visse =5 Vaseasc
1 azx/g
S s ZEAB.AC = 5 — VVABB'C' :é A .
3 ABCA'B'C'
, 3a’ o
Viscwwer =AH.S e = o Cau27. ChonA.
h=BB =a
az\/g A C
Sygc = 4
5 B
1 ., a’~3
= Vigge = gBB 'SA’B’C’ = T
Cau28. ChonD.
Al = AI.tan(300) = a3 -ﬁzﬂ
2 3 2
a*3
Cau25. ChonD. Sasc = .
Goi H latrong tam cua tam gidc ABD 2B
= A'H L(ABCD). = Vicape =ALS e B
Tac6: BAD =180° — ABC = 60" . B
Tam gidc ABD can c6 BAD = 60"
nén tam gidac ABD déu.
ABD 1a tam gidc déu canh a = AH = a;/g
i B
1
C
AV il

Cau29. ChonD.
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Céu 30.

Cau 31.

Cau 32.

Céau 33.

h=BB =2a
AC =\BC*-AB* =a\3

1 a2\/§

= Suc = ABAC =

>Viscnse = BB,‘SABC = a3\/§

Chon A.
Tacé: BB'C'C lahinh binh hanh
1
= Sgomy = ESBB'C'C = Viseun = EVA.BB'C'C
Taco: V, ypc ZEVABCA'B'C'
2

= VA.BB'C'C = VABCA'B'C' _VA.A'B'C' = EVABCA'B'C'

1 Vi scun
ZEVABCA'B'C' = ' =

VABCA'B'C' 3

= VA.BCMN

1 1 A ¢
Visse = EAA,‘SABC = EVABC.A'B'C' M
= > Viase _ % A' D
ABC.A'B'C’ B' ! C!
Chon C. i
1 ., J -
Vi ap ZEAA S aep A D
1,1 1, B C
- EAA EABAD = gAA ‘SABCD
1 V. 1
=—Viscorpcr = A=
6 Visecowponr 0

Chon B.
Goi O 1a tam ctia mat ddy thi SO L mp(ABCD) .
Tu d6, SO la duong cao cta hinh chép.Goi M la
trung diém doan CD.

CD L SM < (SCD)
Tacé: {CD L OM < (ABCD) = SMO=a

CD = (SCD)N(ABCD)

1
V= 5 .SABCD. SO, B = SABCD = ABz;

Tim AB: AB = 20M
Tam gidc SOM vudng tai tai O, ta co:
SO h h

= = OM

tangy = —= —— .
oM OM tan @

Cau 34.

Cau 35.

2h

= AB = .
tan @

Slly ra: B = SABCD

2
- so=n
tan" @

4n’
3 tan’a B Jtan’ o

. 4h?
Vay Vsapep = — h=

= AD L (SAB)=> AD L SA.

AD 1 AB
Ta co:
AD 1 SB

= SAB=60".

SABCD = 4(12.

Xét tam gidc SAB tai vudng tai B, ta co:
SB = ABtan 60° = 2a+/3 .

3
Vay V = %.4(12. 2a/3 = 8“3*/5.

S

Chon D.
V= Bh = Sapc.apc.AA’.
BC 1L AB
© {BC 1 AA

BC L AB c (ABC)
Va {BC L A'B c (A'BC)
BC =(ABC)N(A'BC)

= BCLAB.

. ((ABOY(A'B0)) = (AB.A7B) = B
. 1,
Taco: Sy, pc = EA B.BC
= A'B= =
BC
AB = A’B.cos ABA” = 2a~/3.cos 30° = 3a; AA’

= A’B.sin ABA’ = 2a~/3.5in 30" = a3

, 1 ,
Viscape =Bh=S ;. AA"= E.AB.BC.AA

2S e _ 24’3 _ 203
a

3
Z%.?aa.a.a\f = 3a \/5 .

2
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Trong mp(SAM), Ké MH 1 SA,(H € SA) .
AN 9 BC L AM
o~ Ta c6: = BC L (SAM)= BC L MH .
S BC LSO
\\\ ’ Do d6 MH la duong vudng géc chung ciia SA va
\\\ BC .
\\\ Suy ra MH = 3a Ta co:
N '
Al N | e SM 1 BC = ((SBC),(ABC))=SMA=60".
30° / Dit OM = x = AM =3x,0A=2x .
\ = SO = OM .tan 60° = x/3 va
2 2
Cau 36. CHOWA! SA=q(xV3) +(20)" =7
G()i H M, I lﬁn Iuot la trung dlém Tr()ng ASAM ta co:
clia cac doan thing AB, AC, AM. SA.MH = SO.AM
, a2\/§ 3a a .
Viscawe: = SupcA'H - Sype === & xﬁ.ﬁzx\/g.?)x@ = h
Ta co‘ IH la du’o;ng tfung b111’lz cua: tam gidc AMB, Khi d6: AM =3x=3.-% = a3 —~ AB=a.
MB la trung tuyén cua tam giac déu ABC. 2.3 2
IH /| MB 1 1 a*\3 a_a*\3
.. V. =—Spe-50=—. ==
Do do: {MBJ_AC:IH 1 AC s.ABC = 3-2MBC 374 2 oy
S
A B’ :
H
A C
N
A B
Cau38. Chon C.
Ta c6 tam gidc ABO vuodng tai O va AO = a3,
G i(;: a. Do dé
2= \3=tan60° = ABO=60".
AcLAH ACL(A'HI)= AC LA'I o AA dé
= = &
AC LIH Suyra AABD déu.
(SAC) L (ABCD)
AC LIH c(ABC) Ta c6:{(SBD) L (ABCD) = SO L(ABCD).
Ma: SJACLA'Ic(ACC'A") = A'IH la géc (SAC)~(SBD) = SO
(ABO)N(ACC'A) = AC Trong tam gidc déu ABD, goi H la trung diém
gita hai mi phang (AA'C'C) va AB,
— K 1a trung diém BH,
(ABCD) = A'IH =45°
suy ra DH 1 AB va DH:a«/g; OK //DH va
Trong tam gidc A'HI wvubng tai H, ta co:
AIH OK:lDH:a\/g.
tan45°=""" = A'H = [H.tan 45°. 2 2
Hi Suyra OK 1 AB=> AB 1 (SOK).
2 3 Goi I 1a hinh chiéfu cia O 1én SK, ta
1 =L pmp =23 vy v =2 3.‘“6:31 )
2 4 4 4 16 ¢6:0I L SK;AB 1. OI = OI L (SAB).
Cau37. ChonD: = 0I=d[ 0; (5AB)].

Goi M la trung diém cia BC .
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Tam gidc SOK vuodng tai O, OI la duong cao: — 36
1 1 1 a Taco: SA=AM .tanSMA=——a
— = —2+—2 = 50=—. 2
ol OK° SO 2 1 .
1 1 Vs asep = §SA‘SABCD = 2\/5@ .
VS.ABCD B g‘SAABCD SO B 5‘4‘SAABO SO
S
;
~L4lonosso=2 3
3 2 3
Cau4l. ChonB.
Dung AM 1 CD tai M .
Dung AH L SM tai H .
Tacoé: AH :ﬂa .
4
Cau39. ChonAl o S nen = AD+BC AB = 44°
Goi M latrung diém cua CD ,
trong ASOM ké dudng cao OH . cD =\/(AD—BC)2 L AB =2a2
= OH 1 (SCD)=OH =a. ]
_1 _ 2
Pat CM =x . Khi d6 OM =x, SM =x/3 , Sue =5 ABBC=a
SO=~SM*-x* ZX\/E. Saco =Sasep ~ Sasc =3a’
Tacé: SM.OH = SO.OM 2
S\p =~ AM.CD = AM i W2,
a6 2 CcD 2
e xJ3a=xJV2x=>x=—- ;
2 Ta co:
= CD=a"/6,50=a\3 1 1 1 AH.AM 3J6
am A Y T o a2 ¢
1 1 1 -
Ve anen = =S 1pep-SO = 5.CDZ.SO = 5.6a2.ax/§ =2al\3

Cau 40.

3
S

5

Chon A.
Dung AM 1. CD tai M .
Ta cé: S/A/Z4 =60°".

_AD+BC

SABCD -

AB=4ad*

CD = \/(AD—BC)Z +AB* =2a\2

= lAB.BC =d?
2

SABC

_ )
SACD - SABCD - SABC =3a

2SACD —

32

a
CD 2

1
Spcp = AM.CD = AM =

1
Vs ascp = 5 SAS \pep = 2\/603

Cau42. ChonD.
Goi M,N latrung diém cua AB,AC
va G la trong tim cua AABC.

B'G L(ABC) = (BB'(ABC))=B'BG = 60"

1 1
Vyoase = g'SAABC‘B'G = g.AC.BC.B'G

Xét AB'BG vudng tai G, co B'BG =60°

V3

= B'G= QT. (nira tam giac déu)
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batAB=2x. Trong AABC vudng tai C c¢o A c
BAC =60 \
= tam gidc ABC la nira tam gidc déu ’
2AC=A—ZB=x, BCZx\/g
BI Cl
ARGC
B Cau44. Chon C.
Viaw SM SN 12 1.
Veuwe SB SC 23 37
A VS.AMN +VA.BMNC :VS.ABC :
. 3 3a Suy ra, Vamme =2. N
Do G latrong tim AABC = BN :EBG =—. S.AMN
Trong ABNC vuodng tai C: BN> = NC* + BC”® Cau4s. ChomA. | A ¢
9a” :x_2+ 3 e x = 9a” =>x= 3a Vv sup g.d(N’(SAB)).SBMP
16 52 213 Vo1 ;
. i c.5aB g'd(C’(SAB))'SSAB
= AC=—=; BC =22 J(N . (SA )
213 2413 dWN,(SAB) _ NS _2
1 3a 3aV3 a3 9d° d(C(BAB) €5 3
Vay, V, e =—. . A 1 11
aape = ¢ 2\/3 2\/3 2 208 S urur ZESBPS :E.ESSAB
Cau43. ChonD. | Vswr _2 1 _ 1
Goi M latrung diém cua BC, Suy ra, Vousg 36 9
tacé (A'AM) L (A'BC) theo giao tuyén A'M . S
Trong (A'AM) ké OH LA'M(He A'M).
= OH 1(A'BC) .
2
Suy ra: d(0,(A'BC))=OH =% S =#.
Xét hai tam giac vuéng A'AM va OHM cé géc
M chung nén chiing dong dang. c
a  las !
Suy ra: O'H = O'M = ? = 3 2 \
A'A A'M  A'A JA A+ AM? B
1 ’Jg L} Jg
=T =. = A A=a4 . Caud6. ChonA.
A'A2+[a 3J Ta co: S :S—M-S—N:l.
2 Sus SA SB 4
Theé tich: s 1S 1
Tuone tu, —B¥. = = Samp _ —
, a6 a*\3 3a\2 g ’
Viscane = Smpc-A'A= 4 a4 = 6 s 4 Saw 4
1

Suy ra S 1 (c6 thé khang dinh S _ 1
SAB SAB 4

nho hai tam gidc MNP va BAS Ia hai tam giac
dong dang véi ti s6 k = % ).

DO dé VD.MNP :l

D.SAB 4

(0
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Cau 47.

Cau 48.

1
Vosas =Vspas = EVS.ABCD -2

1 1 ° 44’
Vs asep ==S50.8 ycp ==OP.tan45°S ,, . =——
G).Tu (1), DGy, =L1ldd _a
’ K C oy TS 6"

N

Chon C.
Vi ABC la tam gidc vudng can tai B nén trung
tuyén BH cing la duong cao cia né, va

HB=HA=HC=%AC=Q.

AH=AJAA —AH?> =2d*-d* =a.

’ , 1
Viscawe =AH-S,,c =AH 'EBH-AC =a

A’ B’
c
a2
AR B
H\ )
C
Chon A.
Trong truong hop tong quét, ta chimg
. 1
minh duoc VGleGﬁ4 :EVABCD .
That vay,
ta ¢6 (G,G,G,)||(CBA) va aG,G,G,)~aCBA (ti
. s S
s6 ddng dang k =1). Tirde: ~25% — g2 =L\
3 Scaa 9

d(Gl ’ (G2G3G4 )) = d(G47 (ABC))
= %d(D, (ABC)) (do G,M = %DM)

Suy ra
VGleGzG4 — d(Gl 4 (G2G3G4 )) . SGZG3G4 — l . l — i
VABCD d(D7 (ABC)) SCBA 3 9 27

1 I 1

=>Vs6,606, = EVABCD = >7 -g.AB.AC.AD =4a’

/
Cau49. Chon A.
Dung tam gidc MNP sao cho C, B, D lan Iuot 1a

trung diém céc canh MN, MP, NP.
Do BD la duong trung binh tam gidc MNP nén

BD = %MN hay AC = %MN .

Tam gidc AMN vudng tai A (do c6 trung tuyén
bang mot nira canh twong ng), hay AM L1 AN .
Tuong tu, AP 1L AN va

AM 1 AP.

) 1 !
Taco S, :ZSMNP’ Syep :ZSMNP’

1 1
Seep :ZSMNP'Suy ra Syep :ZSMNP .

Tu do, |Vipep = ZVAMNP .
g AM AN AP
bit x=—,y=—,z=—.
m m m
X' +y? =4.20°

Tacé {y’+z° =421, suyra
X7 =411
x> =160
y> =1440 = %xyz =1440=V,,., = iVAMNP =360m’
72 =324
(AM, AN, AP d6i mot vudng géc nén

1
Ve = AM AN.AP)

14 =%\/(a2 +b2 =)@ —b* +cP)(—a’ + b +c%)

Cau50. ChonD.
Goi H 1a trung diém AB, suy ra SH 1a chiéu cao
khéi chép d cho.
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Cau 51.

S

Kihi¢u x la d¢ dai canh day.
Tacoé SH 273x va Vg pep =— X7

Ké HK 1 CD (Ke CD);
Ké HL 1 SK (Le SK) .
Suyra HL 1 (SCD) va
d(A,(SCD))=d(H,(SCD))

HS-HK 21
=HL= S —\/—x

JHS* +HK® T
Theo gt, gxz 3\/77“ =x=a3.

Suyra Vg 4,0 :%f :g(a\/gf :%f

Chon A.

Ki hiéu V 1a thé tich khéi ta dién SABC .

Goi P, Q lan luot la giao diém cua (@) véi cic
duong thang BC , AC .

Ta ¢c6 NP//MQ//SC . Khi chia khéi (H,)boi mat
phiang (ONC) , ta dugc hai khéi chép N.SMQC va
N.QPC.

Visuoe _d(N,(SAC)) _ Ssuoc .

Viase  d(B.(SAC) Sy
d(N,(SAC)) NS 2

d(B,(SAC)) BS 3’

S o :[AM jz _4 Ssuoc _ 5

Ta cé:

AS ) 9 S 9
VN.SMQC _ 2 _é_ 10

VB.ASC _5 9 _E

SAS C

Suy ra

Vy.aprc _d(N.QPC)) Sorc
VS.ABC d(S,(ABC)) SABC
_NBCQCP_ 112 2

ﬁz VN.SMQC +VN.QPC _ 10 2 i

14 Vi asc Vs asc _E 27 9

V 4 Vi 4
——=—=5V, =4V, => L =—
V4V, 9 vV, 5

Cau52. Chon B.
Goi J la chan dudng cao cua hinh chép S.ABC; H,
K va L lan luot 12 hinh chiéu cua J trén céc canh
AB, BC va CA. Suy ra, SHJ , SLJ va SKJ lin
luot 1a géc tao bdi mat phéng (ABC) véi cac mat
phang (SAB), (SBC) va (SAC). Theo gia thiét,

ta c6 SHJ =SLJ =SKJ , suy ra cidc tam gidc
vuéng SJH,SJL va SJK bang nhau. T d6,
JH = JL=JK . Ma J nam trong tam gidc ABC nén
J 12 tim duong tron ndi tiép tam gidc ABC.
Ap dung cong thirc Hé-rong, ta tinh dwoc dién tich
S ctia tam gidc ABCla § =204.
Ki hiéu p la ntra chu vi tam gidc ABC, r la ban
kinh duong tron noi tiép cia ABC. Ta c6
S 204
r=—=""=
p 34
Piat x=BH =BL,y=CL=CK , z=AH = AK .

6.

x+y=17
Ta c6 h¢ phuong trinh < x+z=25.

y+z=26
Giai ra dugc (x;y;2)=(8;9;17)

JB=JH? +BH? =/6* +8* =10 .Ta 6
ﬁl = (Sm)) =45°, suy ra S/B la tam giac
vuong can tai J. SJ =JB=10.

Thé tich V cia khéi chép S.ABC Ia

1
V =818 1 =680
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