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Phéan I. NOI DUNG ON TAP
A.PAI SO

e Tinh gidi han day sd, gi6i han ham sd;

Xét tinh lién tuc ctia ham so;

Ung dung ctia ham s6 lién tuc;

Tinh dao ham bang quy tic tinh, dao ham ctia ham s hdp, dao ham tai mot diém;

Giai phuong trinh, bat phuong trinh dao ham;

Lap phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham sb;

e Ung dung ctia dao ham.
B. HINH HOC
e Chiing minh dang thiic vecto;

e Chitng minh cic quan hé vudng goc: hai dudng thang vudng géc, dudng thiang vudng géc véi mit
phing, hai mit phiang vudng goc;

e Tim gbc: giita hai dudng thang, giita dudng thang va mit phang, giita hai mit phang;

e Ung dung dinh ly dién tich hinh chiéu.

Phén IL. CAU HOI TRAC NGHIEM

A.DPAISO
Cau 1. Cho hai day (u,) va (v,) thda man limu, = 2 va limv, = 3. Gid tri cta lim (u, + v,) bang
A. 5. B. 6. C. -1 D. 1.
2n+1 .
Cau 2. lim nt bang
n+1
A. Hoo. B. 1. C. -2 D. 2.
Céu 3. lim (x* — 1) bang
x—2
A. 3. B. —1. C. 1. D. +oo.
Cau4. lim (2x+ 3) bing
X—> o0
A. oo, B. 2. C. 3. D. —oco.
3
A . n’=2n+1 .
Caus. im—— b
au 1 lm2n2—n—|—3 ang
A. X B. 0. C. 1. D. +oo.
Cau 6. Trong cic gi6i han dudi ddy, gidi han nao bang —1?
2 n n 2
: . —n“+n . 2"=3 . —n"+n+1
A. lim(—n®*—-3n+1). B.1 : C. 1 : D. lim——.
im (—n° —3n+1) im - im im———



Cau 7. Trong cic gidi han dudi day, gidi han nao bing +oo?

2x— 1
A lim = B. lim (—x°+2x+3).
x—4- 4—x X—rfoo
2 _
C. fim Z 1 D. lim 21
x——eo  x—1 x—d4t 4—x

3

~ . X a . < . % ~ LA 2z ., LR
Cau 8. Cho lim = — V0i a, b 1a cac sO nguyén duong va b la phén so toi gian. Tinh tong S =

x—1x2 — b
a+b.
A. 10. B. 5. C. 3. D. 4.
143454+(2n—1) |
Cau 9. lim— > ;2 J( 1) ing 1
A. 0. B. 1. C. 5. D. +oo.

ax> =2x* +bx—1

Céu 10. Cho hai sb thiic a, b théa man a+ b = 3 va lim = 2. Khang dinh nao dudi

x—1 x—1

day dang?

A. 3a+b=4. B. 3a+b=6. C. 2a+b=6. D. a+3b=4.
Céu 11. Ham sb nao dudi day lién tuc trén R?

—1
A.y:x_H. B.y=x2-3x+1. C.y=3—4x D. y=tan (x*+1).
X
Céu 12. Ham sb nao dudi day khong lién tuc tai x = 2?
3x+1 x+1 )

A y=x-2. B.y:xz_z. C.y:x2_4. D. y =sin(x—2).
Cau 13. Phuong trinh 3x° + 5x 4+ 10 = 0 ¢6 nghiém thudc khoang nao dudi day?

A (=2;-1). B. (—1;0). C. (0;1). D. (—10;-2).

" o R . P 2x+1 khi x>2 . .
Cau 14. Gia tri thyc ctia tham s6 m d€ ham s0 f(x) = ) lién tuc taix =2 la

m khi x<
A. m=>5. B. m=1. C.m=2. D. m=3.
2 _

. U T khioxElo

Cau 15. Gia tri thyc cia tham s0 m d€ ham so f(x) =< x—1 lién tuc trén R 1a
mx—1 khi x=1
A. m=0. B. m=-—1. C.m=2. D m=1.

Cau 16. Gia tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh x> + (mz +m— 2) x4+ 1 =0 c6 nghiém duy nhét
trén khoang (0;1) la

A. me (—1,0). B. m € (—oo; —1) U (0;+400).

C.me(-2;1). D. m € (—o0; =2) U (1;+00).
Cau 17. Ménh dé nao dudi day diing?

A. Néu ham s6 y = f(x) khong lién tuc tai xo thi n6 c6 dao ham tai xo.

B. Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham tai xo thi né khong lién tuc tai xo.

C. Néu ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham tai x( thi n6 lién tuc tai xo.

D. Néu ham s6 y = f(x) lién tuc tai xo thi n6 c6 dao ham tai x.

Cau 18. Pao ham ctia ham sd y =x> —2x 1a
A. 3x2 -2, B. 3.2 C. 3x°-2. D. 2x%2 - 2.

Cau 19. Pao ham ctia ham s6 y = —2x° +4 /x Ia

1 4 2 1
Ay =-10*+—. B.y=—10*+—. C.y=-10*+"2. D y=—-10x*——.
y X —|—\/} y X +\/} y X +\/)_C y X W
Cau 20. Pao ham ctia ham s6 y = /3 — 2 tai diém xo = —3 1a
1
A. 0. B. 1. C. —. D. 9.
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Cau 21. Cho hai ham s f(x) va g(x) c6 /(1) =2 va g’(1) = 3. Dao ham ctia ham sb f(x) + g(x) tai
diém x = 1 bing
A. 5. B. 6. C. 1. D. —1.

£ 1
Cau 22. Ham s0 nao dudi diy c¢6 dao ham la y’ = 2x+ —7
X

1 2 1 1
A y=x>——. B.y=2-——=. C.y=x>+-. D y=2—-.
X X X X
. 241
Chu 23. Pao ham ciia ham sby = —— — Ia
3 3 3 5
Ay =—75"_. B.y=—\If_. C.y= . D.y=—_.
SNCEIE YT Gr2p YT a2y ENCEE

Cau 24. Cho ham s6 y = x> 41 ¢6 dd thi (C). Tiép tuyén cta (C) tai diém M(1;2) c6 phucng trinh
la
A y=2x B. y=x+1. C.y=4x-2. D. y=2x—4.

Cau 25. Mot chit diém chuyén dong theo phuong trinh s(¢) = ¢2, trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh bing gidy va s(¢)
tinh bang mét. Tinh van téc ctia chit diém tai thai diém ¢ = 2 gidy.
A. 2 m/s. B. 3 m/s. C. 4 m/s. D. 5 m/s.

Cau 26. Cho ham s6 y = v/x+ vx2 + 1. Ménh dé nao dudi diy diing?

A Y Vxi+1=y. B. 2y Vx2+1=y. C.yVx2+1=2y. D. 2yvx2i+1=y.
Cau 27. Dao ham ctia ham s6 y = x(x — 1)(x—2) -+ (x — 2018) tai diém xp = 0 1a

A. 0. B. —2018!. C. 2018!. D. 2018.

Cau 28. Cho ham s6 f(x) = vxZ — 2x, c6 dao ham f’(x). TAp nghiém ctia bat phuong trinh f'(x) > f(x)
¢6 bao nhiéu gia tri nguyén?

A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
B. HINH HOC
Cau 29. Trong khong gian cho hai vectd tao v6i nhau mot géc 60°, || = 2 va | V| = 3. Tich vo huéng
U -V bing

A. 3. B. 6. C.2. D. 33,

Cau 30. Goc giita hai dudng thang bat ky trong khong gian 1a goc giita
A. Hai duong thang cit nhau va khong song song vdi chiing.
B. Hai dudng thang lan ludt vudng géc véi chiing.
C. Hai dudng thing cling di qua mot di€ém va 1an lugt song song véi ching.
D. Hai dudng thang cat nhau va lan ludt vudng géc véi chiing.

Cau 31. Trong cic ménh dé dudi diy, ménh dé nao ding?
A. Hai dudng thang cuing vudng géc véi mot mit phang thi song song.
B. Hai mit phang phan biét ciing vudng géc véi mot dudng thang thi song song.
C. Hai dudng thang phan biét cling vuong géc véi mot duong thang thi song song.
D. Hai mit phang phan biét cing vudng géc véi mot mit phang thi song song.

Cau 32. Trong hinh 14p phuong, mdi mit bén la
A. Hinh tam giéc. B. Hinh binh hanh. C. Hinh thoi. D. Hinh vuéng.

Cau 33. Khang dinh nao duéi day sai?
A. Ling tru déu c6 c4c canh bén song song.
B. Ling tru déu c6 cac canh bén bang nhau.
C. Hai mit ddy cla ling tru déu la céc da giac déu.
D. Cac mat bén cua lang tru la cac hinh vudng.



Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng géc v6i mit phang ddy. Mit phang (ABCD) vudng géc
v6i mit phang nao dudi day?

A. (SAC). B. (SBD). C. (SCD). D. (SBC).
Céu 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD 1a hinh chit nhat va SA | (ABCD). Ménh dé nao duéi day
dung?

A. AB 1 (SAD). B. BC L (SAD). C. AC L (SAD). D. BD 1 (SAD).

Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thoi tim O va SA = SC, SB = SD. Khang dinh nao
dudi day sai?

A. AC L SA. B. SD 1 AC. C. SA L BD. D. AC L BD.
Cau 37. Cho hinh l1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a. Tich vd hudng clia hai vecto ABvaAC bing
2
2
A a2 B. - 2f C. 2. D. 0.

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA 1 (ABCD) va SA = a. Goc
gilta dudng thang SB va mit phang (ABCD) bing
A. 45°. B. 90°. C. 30°. D. 60°.

Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh bing 2a, SA = SB = SC = SD = 2a.
Goi ¢ 1a géc gitta mit phang (SCD) va (ABCD). Khang dinh nao dudi day ding?
2
A. tanqozg. B. tang = /3. C. tangp =2. D. tangp = /2.

Cau 40. Cho hinh chdp S.ABC c6 SA 1 (ABC) va day la tam giac vudng tai B, AC = 2a, BC = a, SB =2a.
Géc giita SA va mit phiang (SBC) bing
A. 45°, B. 60°. C. 30°. D. 90°.

Phan III. BAI TAP TU LUAN

A.DAISO
Bai 1. Tinh céc gidi han sau:

2 3
—3n+5 2+ 3n—2
nznzi—: ; b) 1imn3n+—_;; ¢) lim (3n® —Tn+11);

d) lim<\/n2+n+1+n>; e) lim<\/n2+n— \/n2—|—1>; f) lim<\/4n2—3n+ —2n+3).

Bai 2. Tinh cac giGi han sau:

a) lim

) hmx3—2x2+4_ by lim X2 +6x+5 0 hm 44x—3x%
—2 x+1 x—>-5 S5x+25 ° 12x2—x—3’

O 1 23 —3x+1 . V2x+1-3 b 1 Vr+2—V3x+2
ng} x3-1 ¢ xgrélt x—4 ’ xgrr; x2—3x+2 ’

Bai 3. Tinh cac giGi han sau:

x+2 X +x+1 - 3
li b) lim =" lim (2 1)
2) e x—1 ) eolr 2 —3x+2 ©) x%lr‘ll}w( X 4x—l)
. 23 x+4 )
d) lim — =" e) lim (V42 +4x—2x+1); ) lim (\/4x2—|—4x 2x+1).
x—foo 4 —x3 X—r—00
263 —x+1 5 -
Baid4. Xéttinh lién tuc cia f(x) ={ x+1 o % taix = —1.
4dx+9 vl x> —1



2 —5x+6

.. s ez —F VO x#2 .
Bai 5. Xét tinh lién tuc cia ham s6 f(x) = x—2 VoL x# trén tap xac dinh.
2x—3 vl x=2
4x? +x—3 i 4
Bai 6. Tim a d€ ham sb f(x) = x+1 veb A lién tuc tai x = —1.
2a+3 vl x=—1
X24x—2 .
<. 21 A — VO x#1 ., N A 2 oa
Bai 7. Tim m dé ham s6 f(x) = x—1 lién tyc trén tap xac dinh.

2mx+5 v x=1
Bai 8. Chiing minh phuong trinh x> 4+ 2x? +x + 1 = 0 ¢6 it nhat mot nghiém trén (—2;1).
Bai 9. Chiing minh phuong trinh m(x — 1)7(x — 3) +2x — 5 = 0 c6 it nhit mdt nghiém duong.

Bai 10. Cho 2a + 3b + 6¢ = 0. Chiing minh ring phuong trinh ax? 4 bx + ¢ = 0 ludn c6 nghiém thudc
khoang (0;1).

Bai 11. Tinh dao ham cta cac ham so sau:

3x+2
=3 +3x24+2: b

a) y=x"+3x"+2; ) y= 213

2

—3x+4+3
c) yzﬁ; d) y=(2x*+3x —5)2021

x—1
e) y= V4x3 —6x2+1; f) y= \/x+ Vx+ Vx

Bai 12. Giai phuong trinh, bt phuong trinh sau:

a) Y =0v6iy=x>—3x>+7; b) ¥ <3 v6iy=x>—3x2+2;
2 _4x+4

c) y/:()v(jiy:)%; d) y/>1V61y: \/X2—2X—8.
—

Bai 13. Cho ham sb f(x) = x* — 2x*> — mx — 10. Tim m d€
a) f'(x) bing binh phuong ctia mot nhi thic; b) f'(x) >0, v6i moi x € R;
¢) f'(x) <0, véi moix € (0;2); d) f'(x) >0, v6i moi x > 0.
Bai 14. Cho y = x ¢6 dd thi (C). Lap phuong trinh tiép tuyén ctia (C)
a) Tai di€ém c6 hoanh do x = —1; b) Tai diém c6 tung do y = 8;
¢) Biét hé s6 goc cla tiép tuyén k = 3.
Bai 15. Cho y = x? + 2x ¢6 d6 thi (C). Lap phuong trinh tiép tuyén ctia (C)
a) Biét tiép tuyén song song v6i dudng thing A: y = 8x + 3;
b) Biét tiép tuyén vudng goc véi dudng thang d: x —4y+4 = 0.

B. HINH HOC
Bai 16. Cho hinh chép tif gidc S.ABCD c6 ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Chiing minh ring

a) SA+SC =SB+ SD; b) SA+SB+SC+SD = 450.
Bai 17. Cho hinh chép tid giac S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vuong canh a, SA 1. (ABCD), SA = a.
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a) Ching minh BD L (SAC);

b) Goi H 1a hinh chiéu ctia A trén SB. Chiing minh AH 1 SC;
¢) Tinh goc gitta SD va (ABCD);

d) Tinh gbc gitta (SBC) va (SDC).

Bai 18. Cho hinh chdp tam giac S.ABC c6 ABC la tam giac vudng tai B; SA=AB=BC =ava SA |
(ABC).

a) Ching minh BC L (SAB);
b) Goi H 1a hinh chiéu ctia A 1én SB. Chiing minh AH | SC;
¢) Tinh goc gitta AC va (SBC);
d) Goi I trung diém AB, K 1a hinh chiéu ctia / 1én SB. Chiing minh tam gidc /KC vudng;
e) Tinh dién tich tam giac /IKC theo a.
Bai 19. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD ¢6 SA = a+/3,AB =a. Goi O tam day.
a) Ching minh ACL(SBD);
b) Goi I trung diém AB. Chiing minh (SOI) L (SAB);
¢) Tinh goc gitta SA va (ABCD);
d) Tinh géc gitta (SAB) va (ABCD).
Bai 20. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’. Chiing minh ring
a) Mit phang (AB'C'D) vudng géc v6i mit phang (BCD'A’);

b) Pudng thang AC’ vudng géc véi mit phang (A’BD).

Hét



