CHINH PHUC KY THI THPT QUOC GIA

HINH GIAI TICH OXYZ
MON TOAN - KHOI 12

(PHAN 1)

CAU HOI & LOI GIAI CHI TIET

TAI LIEU LUU HANH NOI BO
NAM HOC: 2020 - 2021 T




CP: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

MUC LUC

Chuyén dé 1: HE TRUC TOA PO OXYZ.

0O DANG TOAN 1: TIM TOA PO PIEM, TOA DO VEC TO THOA DKu..ooomeeeeeeeeeeeseeseeeenns 5
0 DANG TOAN 2: TINH PO DAI DOAN THANG, VEC TO ......oooouummnnensessesssessssmssssssssssssenes 9
0 DANG TOAN 3: XET SU CUNG PHUONG, SU DONG PHANG.....ceereceerersssssssssnen 12
0O DANG TOAN 4: BAI TOAN VE TiCH VO HUONG, GOC VA UNG DUNG ... 15
0O DANG TOAN 5: BAI TOAN VE TiICH CO HUONG VA UNG DUNG ...ooereesesereeesenn 18
Chuyén dé 2: PHUONG TRINH MAT CAU.

0O DANG TOAN 1: TIM TAM - BAN KiNH - PIEU KIEN XAC PINH MAT CAU............. 23
0O DANG TOAN 2: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM, DE TINH BAN KiNH........... 27
0O DANG TOAN 3: PHUONG TRINH MAT CAU BIET 2 PAU MUT CUA PUONG KiNH31
0O DANG TOAN 4: PHUONG TRINH MAT CAU NGOAI TIEP TU DIEN....oorveerrrereersrenns 35
0 DANG TOAN 5: PHUONG TRINH MAT CAU QUA NHIEU PIEM &THOA PK .......... 38

O DANG TOAN 6: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM, TIEP XUC VOI MAT PHANG42
0O DANG TOAN 7: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM VA PUONG TRON TREN NO.

..................................................................................................................................................................... 46
0 DANG TOAN 8: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM VA PK CUA DAY CUNG.....50
0O DANG TOAN 9: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM THUOC D, THOA PK........... 56
Chuyén dé 3: PHUONG TRINH MAT PHANG.

0O DANG TOAN 1: TIM VTPT, CAC VAN DE VE LY THUYET coooveeeeeereeeeee e eeeesesseseeersssee 64
0 DANG TOAN 2: PTMP TRUNG TRUC CUA DOAN THANG .....ccovsmrreesesesssssnssssssssene 66
0O DANG TOAN 3: PTMP QUA 1 PIEM, DE TIM VIPT (KHONG DUNG TiCH CO HUONG)
..................................................................................................................................................................... 69
0O DANG TOAN 4: PTMP QUA 1 PIEM, VTPT TiM BANG TiCH CO HUONG. ........cconnnn.... 72
0O DANG TOAN 5: PTMP QUA 1 PIEM, TIEP XUC VOI MAT CAU. coomeeeeeeeeeeeeseeeeseeesseene 75
0O DANG TOAN 6: PTMP QUA 2 DIEM, VTPT TiM BANG TiCH CO HUONG. .......cconnn.... 79
0O DANG TOAN 7: PTMP QUA 3 PIEM KHONG THANG HANG. cooomeeeeeeeeeeeesseseseeesssene 83
O DANG TOAN 8: PTMP VUONG GOC VOI PUONG THANG. oo eeeeeeseeeeseeesssen 86
0 DANG TOAN 9: PTMP QUA 1 PIEM & CHUA DPUONG THANG. ..ceevveeveecesssssenee 89
0O DANG TOAN 10: PTMP CHUA 1 PUONG THANG, THOA DK VOI PUONG THANG
KCHAC . ......oevvveerstesssssssesssnesssssssssssssssssasssssssssasessassssassssssssasessassssessssessssssssansssssssssssssasessasessassssansssassssanssses 92
0 DANG TOAN 11: PTMP LIEN QUAN PUONG THANG & MAT CAU (VDO)....cuuuuun...... 96
0 DANG TOAN 12: PTMP SONG SONG VOI MP, THOA DK ......ccoveerrrrerrrenersensersessssanssens 102

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 2



CP: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Chuyén dé 4: PHUONG TRINH PUONG THANG.

0O DANG TOAN 1: TIM VTCP, CAC VAN DE VE LY THUYET ccoomeeeeeeeeeeeeeeee oo 108
0O DANG TOAN 2: PTPT QUA 1 PIEM, DE TIM VTCP (KHONG DUNG T.C.H)............... 111
0O DANG TOAN 3: PTDT QUA 1 DIEM, VTCP TIM BANG T.C.H weueveeeeeeeeeeeeeeseseeeesereeesne 114
0O DANG TOAN 4: PTDT QUA 1 PIEM, CAT PUONG NAY, CO LIEN HE VOI PUONG KIA.
................................................................................................................................................................... 119
0O DANG TOAN 5: PTPT QUA 1 PIEM, CAT D, CO LIEN HE VOI MP (P)..oueeeeeeseeeeee. 124
0O DANG TOAN 6: PTPT QUA 1 PIEM, CAT D1 LAN D2 HOAC VUONG GOC D2.........129
0 DANG TOAN 7: PTDT NAM TRONG (P), VUA CAT VUA VUONG GOC VOI D........134
0O DANG TOAN 8: GIAO TUYEN CUA 2 MAT PHANG. cocoommeeeee oo sseeseeeesesseeeesesene 139
0O DANG TOAN 9: PUONG VUONG GOC CHUNG CUA HAI PUONG THANG CHEO
NHAU. ccoveveeeeemmmsssssssssssssssssssssssssssssssssssesssssssssssasesssssssssssssssssssssnsssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssmsnsssssssses 141
0 DANG TOAN 10: HINH CHIEU VUONG GOC CUA D LEN (P)..covuuuniererveesesssmsesssssssnns 144

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 3



CP: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

HE TRUC TOA PO 0XYZ

S au
S5'm
T

Tz

A.TOM TAT LY THUYET.
A.1.Hé toa d¢ trong khong gian Oxy:z:

b}
Y

O

(S

@

+La hé gobm 3 truc Ox, Oy, Oz d6i mdt vudng gdc vdi nhau.

- i=(1,0;0)
oL L =17l = :1 -
+ Céc vécto i, j, k Tan luot 1a 3 vécto don vi trén Ox, Oy, Oz: {Hﬁ ‘]ﬁ‘ ~ ‘ ‘“ ;s 17=(0;1,0).
i.j=jk=ik=0 7{=(O;O;1)
Toa d0 va tinh chat cua vécto
2k Q
I AN .
i/ P
zj -----I. ........ by J:',’
Vécto u = (xyz)e u=xi+yj+zk
A.2.Tinh chat:
A.2.1. Vécto:
Cho u= (x3352,), v= (x339252,)
X =X,
+‘;l‘=\/x12+y12+212 tu=ve W=,
Z, =2,
+&i;=(xlix2;yliy2;zlizz) +k&=(kxl;kyl;kzl)
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x, = kx,
+ u cung phuong véi ve 3k eR:u=kv < yl=ky2<:>%=%=?
Zl:kzz 2 2 2

A.2.2. Toa do diém:
Diém M (x;y;z) < OM =xi +yj + zk .
Cho A(x,52,52,), B(xp3¥5325), C(xc3vesze) va D(xp50532p).
AB = (33 =X,5Y5 = V,i25 —2,)
AB=ABl=\(xy—x, ) +(yy -9, +(z4-2,)

+Néu M la trung diém cua 4B thi:M(xA;xB-yAerB -ZA+ZB].

+

b b

2 2

+Neéu G la trong tam ctia tam giac ABC thi:G(xAerBerC .yA+yB+yc.ZB+ZCJ.

3 ’ 3 © 3
x,—kx
Y = A1 P
+Néu M chia 4B theo ti sO k(]\—/IZ:k]\_/[E) thi: yM— 1 ];cyB (k#1).
z,—kz
= Al—kB

+ Tich v6 hudng ctia hai vecto:Cho i =(x;y,52,) va v=(x,31,52,).
Tich v6 hwdng cta 2 vecto la: 4.v =i |.| vV |cos(i,V) UV = x,.X, + Y., +2,.2, .
Suyra: i LV iuv=0< x.x,+ 3.0, +2.2,=0.
B. BAI TAP.
0 DANG TOAN 1: TIM TOA PO PIEM, TOA PO VEC TO THOA DK

‘ ©® BAI TAP NEN TANG @ |

Caul: Trong khoéng gian vdéi hé toa dé0 Oxyz, cho cac vecto Zz=(3;—2;1), B=(—1;1;—2),
c= (2;1,-3), u =(11;—-6;5). Ménh dé nao sau day diung?

A.u=2a+3b+c. B. u=2a-3b+c.
C.u=3a-2b-2c. D. u=3a-2b+c.
A VAV VA VA VA VAVAVE VA VAVE VAV VAV VAVAVEVAVA VA VAVA VA VA VAVE VAVAVAVE VAVEVEVAVAVEVA VA VA VA VA VAVAVAVE VA VAVA VA VA VAV VA VEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

?&—2}%2— 3(3-21)-2(-LL-2)+(21-3) =(13;-7;4) #zu. Nén A sai.
[ 2a+3b+c=2(3-21)+3(-LL-2)+(21-3) =(50;—7) #u. Nén B sai.
0 2a-3b+c =2(3;-21)-3(-1;-2)+(2L-3) =(15-6;5) =u. Nén C dting.
[ 3a-2b-2¢ =3(3;-2;1)-2(-L;;-2) - 2(2;1;—3)=(7;—10;13)¢&.NénDsai.

Cau2: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A4(1,-2;0) va B(-3;0;4). Toa do cta
vécto 4B la

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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A. (4-2-4). B. (—4;2:4). C. (-L-L2). D. (-2-2;4).
VAV VAV VAV VAV VI VI VI VIV VI Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VI VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VI VI VI VI Vo Vo VA VA VA VA VA VAVAVAVE
Loi giai

AB =(-4;2;4).

Cau 3: Trong khong gian vdi hé toa do0 Oxyz, cho OM = (1;5;2), ON = (3;7;—4). Goi P la diém
d6i xng véi M qua N . Tim toa d6 diém P.
A. P(5;9;-3). B. P(2;6;-1). C. P(5;9;-10). D. P(7;9;-10).

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi Vi Vi V2 VA VI VA VA VO VA VA Vi Vi Vi Vil Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO VO V2 VO VO VO VO Vi VO V0 Vi V2 V2 VA VA V4 Vi VI Vi VI VA VA VO VO VA Va Va Vo

Loi giai
Ta cé: OM = (1;5;2) = M (1;5;2), ON = (3;7;-4)= N(3;7;-4).
Vi P la diém d6i xtiing v6i M qua N nén N la trung di€m ctia MP nén ta suy ra dugc
Xp=2Xy—X, =5
Vp=2Vy—Vy =9 = P(5;9;—10)
zp=2zy—z,=-10

Cau4: Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(L;1;1), B(5-1;2), C(3;2;—4) Tim toa do diém M
thoa man MA+2MB—-MC =0.
wotf22) marfed?) co(add)  poa(ad)
2°2 2 2 22 22

Loi giai
Chon D

Goi M (x;y;z).

1-x+2(5-x)-(3-x)=0  [*=*%
MA+2MB-MC =0 &11-y+2(-1-y)-(2-y)=0s yz—%@M[4;—%;%).
1- z+2(2 Z) (—4 Z)zO

Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho 3 vec to a= (2;-1;0), b= (-1-3;2), c= (-2;-4;-3). Toa d6 cua
u=2a-3b+c.
A. (3;7;9) B. (-5 -3;9) C. (-3-7,-9) D. (53;-9)
Loi giai
u=2a-3b+c=2(2-10)-3(-1;-32)+(-2; -4 -3) =(2.2+3-2; -2+9-4;, - 6-3)
=(53;,-9)

NANANANANANANN

Cau6: Trong khong gian v6i hé toa dd0 Oxyzcho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0),
B(4;0;0), C(-1;4;—7)va D'(6:8;10). Toa dd di€ém B’ 1a
A. B'(8;4;10). B. B'(6;12;0). C. B'(10;8;6). D. B'(13;0;17).

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Chon D

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 6



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

AI

D'(6; 8;10)|
I

L‘i(2;4;0)
~” ———— \\
-

D C(-1; 4;-7)
Gia st D(a;b;c), B'(a’sb';c")

a=-3
Goi O0=ACNBD = 0[1;4;_—7j =1b=8
2772 o
Vay DD’ =(9;0;17), BB'=(da'~4;b';c'). Do ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop nén DD’ = BB’
a' =13
=1b'=0 .Vay B'(13;0;17).
=17

Cau7: Trong khong gian vdi hé toa dd0 Oxyz, cho hinh hop 4BCD.A'B'C'D'. Biét A(I;O;l) ,
B'(2;1;2), D'(1,-1;1), C(4;5-5) . Goi toa dd ctia dinh A'(a;b;¢) . Khi d6 2a+b+c bang?

A. 7. B. 2. C. 8. D. 3.
AVAVAVEVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VAVEVA VAV VE VA VAEVE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVA VAV VA VA VA VAV VE VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVA VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon D
A(13051) D
B E
' AC(4:5;-5)
" AN, — D/(1;-1:1)
B'(2;1;2) G
Ta co.

A'D =(1-a;-1-b;1-c)

AB =(2-a;1-b;2~c)

ﬂz(l—a;—b;l—c) .

ﬁ=(4—a;5—b;—5—c)

Theo quy tac hinh hop, ta cd AC=AB +AD +AA.
& (4-a;5-b;—5-c)=(4-3a;2-3b;3-3c).
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4—a=4-3a a=0
& 135-b=2-4b & <b=-1.

-5-c¢=3-3c c=4
Vay 2a+b+c=3.

Cau 8: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, diém nao sau day thudc mat phéng (Oxy)
A. N(1;0;2). B. P(0;1;2). C. Q(0;0;2). D. M(1;2;0).
AV VA VE VA VAV VAV Vi Vi VA V4 VI VI VA V4 V2 VI Vi VA VA VA VA VI VA VA VI VA VI VI V2 V2 V4 V2 VI VA YA V2 VA Vo VA VA VAV VA VA VA VI V2 VI Vi V2 VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VA
Loi giai

Phuong trinh mit phang (Oxy):z =0. Kiém tra toa d0 cac diém ta thdy D e (Oxy).

Cau9: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1), B(-3;4;3), C(3;1;-3), s8
diém D sao cho 4 diém 4, B, C, D la 4 dinh ctia mot hinh binh hanh la
A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Va VI VA VA VA VI Vi VA Ve VA VA VA Vi VI VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVS

Loi giai
Chon D

Taco AB=(-42:4), AC=(2-1-2).

NANANANANANANN

Dé thdy AB=-2AC nén hai véc to 4B, AC cing phuong do d6 ba diém 4, B, C thang
hang.

Khi d6 khéng c6 diém D nao d€ bon diém 4, B, C, D la bon dinh cia mot hinh binh hanh.
Vay khong c6 di€ém nao thdéa man yéu cau bai toan.

Cau10: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz cho a=2i+3j-k, b(2% 3 -7). Tim toa do cia

x=2a-3b.
A x=(-2;319) B.x=(-2-319) c x=(-2-5L19) D.x=(2-119)
AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi VI Vi VA Vi V2 Vi VI VA Vi VO VA VO VI VI Vi Vi VO Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VA I V2 V2 VO VO VI VO Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vv Vo

Loi giai
Chen B

Ta co Z=(2; 3;-1), Z=(2; 3;,-7) —x=2a-3b= (-2,-3;19).
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0 DANG TOAN 2: TINH PO DAI POAN THANG, VEC TO
Ciu 11: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém 4(1;2;3) va B(5;2;0). Khi do:
A. \TB\:J@. B. \E\:s. C. \E\:s. D. E‘=2\/§.
Loi giai
Ta cd: AB= (4;0,-3). Suy ra: ‘A—B‘ =,/4’+0’ +(—3)2 =5.

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho A(l;l; —3), B (3;—1;1). Goi M la trung di€ém ctia 4B, doan
OM c¢6 do dai béng

A. 2V6. B. 6. C. 245. D. 5.

AV VAV Vo Vi Ve Vi Vo VI VO Vi VI Vi Vo VI VA VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI Ve VI Vi Vi VI VI Ve Ve VI VI Vi Ve Ve VI VA Vi VI Vi VA Ve VA VI Vi VI VA Vi VA VA Vi VI VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai
Chon D

Tacd M la trung diém 4B nén M (2;0;—1) = OM =~/4+0+ 5.

Cau 13: Trong khong gian véi hé toa &6 Oxyz, cho vecto i =27 —3] + 6k . Tim d6 dai ctia vecto i .
A. [d|=5. B. || =49. C. |i=7. D. Ji|=+/5 .
Loi giai
Ta 6 i =(2;-3;6) nén |i|=2* +(-3)" +6* =7.
Ciu 14: Trong khong gian Oxyz cho cac diém A(3;—4;0);B (O; 2;4);C (4;2;1). Toa d6 diém D trén
truc Ox sao cho AD=BC la:
A. D(0;0;2) AD(0;0;8). B. D(0;0;0) A D(0;0;,—6).
C. D(0;0;,-3) AD(0;0;3). D. D(0;0;0) A D(6;0;0).

Goi D(x;0;0).

NANANANANANANN

, {Zﬁ(x3;4;0) ‘ZB‘:\/(x—3)2+42+02 {x:O
Taco: {___ Nnd =
BC(4;0;-3) ‘B—C‘ _5

Cau 15: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(3;2;-1), B(5;4;3). M la di€ém thudc

tia d0i ctia tia B4 sao cho % =2.Tim toa d6 ctia diém M .

A. (7:6,7). B. (13,109} c[-2-2H1 poz1s).
37373

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

NANANANANANANN
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M la diém thudc tia d6i cua tia B4 sao cho ;—ﬁ =2 nén B la trung diém AM

5:3+xM
2 x,, =7
24y,
— 4= = yy =6=>M(7,6;7).
3:—1+ZM Zy =7
2

Cau16: Trong khong gian Oxyz cho diém A(3;—4;3). Tong khoang cach tir 4 dén ba truc toa do
bang.
A. 10. B.@. C.10+3+/2. D. \34.

AVAVAVEVEVE VA VAV VAV VA VAV VA VAV VA VAVEVA VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVA VAV VA VA VE VAV VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVE VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Hinh chiéu cua 4 1én truc Ox 1a 4,(3;0;0) nén d(A4,0x)= A4, =5.
Hinh chiéu ctia 4 1én truc Oy 1a 4,(0;—4;0) nén d(A4,0y)= A4, = 32
Hinh chiéu cua 4 1én truc Oz 1a 4,(0;0;3) nén d(A4,0z)= A4, =5.

T6ng khoang cach tir 4 dén ba truc toa dd bing 10+3v2 .

Cau 17: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hinh vuéng ABCD, B(3;0;8), D(-5;—4;0). Biét
dinh 4 thudc mat phang (Oxy) va cé toa d6 la nhitng s8 nguyén, khi d6 ‘a + @‘ bang;

A. 610. B. 104/6. C. 10+/5. D. 5410.

AV VAV Vo Ve Vi Vi Vo Vi Vi Vi VI Vi Vo VA VA VI VI Vi Ve VI VA VI VI Vi VI Vi VA VI VI Vi VI Vi Vi VI VI Ve Ve VA VI Vi Vi Vi VI VA Vi Vi Vi Ve Ve VA VI Vi VI VI Vo Va Vi VI VA VA Ve Va VE VA VA VA VE VA VA VA Va Ve

Loi giai
Chen A

Ta c6 trung diém BD 1a 1(~1;-2;4), BD =12 va diém A thudc mit phang (Oxy) nén A(a;b;0).

AB* = AD®
— . (a=3) +b*+8 =(a+5) +(b+4)
ABCD la hinh vudng = 1 e
Al :(EBDJ (a+1)’+(b+2) +4° =36
L1
b=4-2a =1 5 _
N i =1 hoic! > = A(1;2;0) hoic A(ﬂ;ﬁ;oj(loai).
(a+1)"+(6—2a)" =20 b=2 b:—_14 55
5

Véi A(1;2;0) = C(-3;-6:8).

Cau 18: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho tam gidc ABC vé6i A(L;1;1), B(-110),
C(3;1;2). Chu vi ctia tam gidc 4BC bang:
A. 4+4/5. B. 45. C.35. D. 2+24/5.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo
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Loi giai

Tacod: AB=+/4+0+1=+/5,4C=4+0+1=+/5,BC=16+0+4=20=25.

Vay chu vi tam gidc ABC 1a: AB+ AC+BC=45.

Cau19: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho cdc diém 4(1;2;-1); B(1;1;3). Goil la tam duong

tron ngoai tiép tam gidc 4OB, tinh d6 dai doan thang OI .

B. Ol =—. C.OI=——-. D. Olzﬂ.
2 2 2

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Chon D

NANANANAANANANANN

Ta c6 OA.OB =0 nén tam gidc OAB vudng tai O. Vay, I chinh Ia trung diém 4B, suy ra:

17

0]=1.AB=—.
2 2

Cau 20: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(0;0;-1), B(-1;10), C(1;0;1). Tim diém M sao cho

3MA® +2MB* — MC? dat gia trj nho nht

D. M[—i;l;—lj.
42

A M é;l;—l . B. M —g;l; . C. M —2;2;—1 .
42 42 42
AV VA Va VA VA VA VAV Vi VI VA V4 Vi VI VA VA Vi VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi V2 VI VA VA Y2 VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VI Vi VI V2 VI Vi VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV
Loi giai
W:(x;y;z+1) AM2=xz+yz+(z+1)2

Giasit M (x;;2)={BM =(x+Ly—Lz)={BM? =(x+1) +(y-1)" +2°
CM =(x-Ly;z-1) |CM*=(x=1) +)* +(z-1)’

= 3MA” +2MB* = MC” =3| " + 4 (z+1)

—[(x—1)2+y2+(z—1)2]

+2[(x+1)2+(y—1)2 +22J

2
:4x2+4y2+4zz+6x—4y+82+6:[2x+%j +(2y—1)2+(2z+2)2—%2

DAu "=" xay ra @xz—iay:l,2=—1,khidéM L),
4 2 42

5

1
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

0 DANG TOAN 3: XET SU CUNG PHUONG, SU PONG PHANG
Cau 21: Trong khong gian v6i hé toa do0 Oxyz cho hai di€ém A(l; 0; 1) va B (4; 6; —2) . biém nao thudc

doan AB trong 4 diém sau?
A. N(-2;-6;4). B. 0(2;2;0). C. P(7;12;5). D. M(2;-6;-5).

Loi giai
Chen B

Gia st C thudc doan 4B = AC =kAB,(0<k<1).

NANANANANANNANN

Ta cé: AB(3;6;-3), AM (1;,-6;—6), AN (-3;-6;3), A0(1;2;-1), AP(6;12;4).

Do d6 chi cé Q thudc doan 4B .

Cau22: Trong khong gian cho cdc vecto @, b, ¢ khong dong phing thoa man
(x—y)c?+(y—z)l;=(x+z—2)E.T1'nhT=x+y+z.
3

A. 3. B. 1. C. 2. D.E—.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO VI Vo Vi Vo Vo Vo Vi VA Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI VO VI VA Vi Vi Vi Vi Vi Vo V2 Vi VI VI VI V8 VA VA V0 VA VI V2 Vi VO VO Vi VA VA VA VA VA VA VI Vi VI VA VA VO Vi Vi Vi Vi Vo

Loi giai
Vi cac vecto @, b, ¢ khong dong phing nén:
x—y=0
y-z=0 <ox=y=z=1.
x+z-2=0

Vay T =x+y+z=3.

Ciu 23: Trong khong gian Oxyz, cho bdn diém A(1;-2;0),B(1;0;—1) va C(0;-1;2),D(0;m;k). Hé thixc
gitta m va k d€bdn diém ABCD dong phang la
A.2m+k=0. B. m+k=1. C. m+2k=3. D. 2m-3k=0.

VAV Ve Vo VI Vi VI Va Vi Vi Vi VI Vi Vi VI VI VI VA Vi VI VI VA VA VA Vi Vi Vi VA VA VI Ve Ve Vi Ve VI VI VI Ve Vi Vi VI VA Vi VI Vi VA VA VA VA VA VA VA Va VA Ve

Loi giai
ChenC

AB = (0;2;-1) AC = (~1;1;2) 4D = (-1;m+2;k)

NANANANANANNANN

[E,TC] = (5,1;2) = [E,E}E = m+2k-3
Vay b6n diém ABCD ddng phing < | 4B, 4C |.AD =0 < m+2k =3

Chu y: C6 thé 1ap phuong trinh (4BC) sau d6 thay D dé cé két qua.

Cau 24: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(a;b;c);B(m;n;p). biéu kién d€ 4, B nim
vé hai phia ctia mt phing (Oyz) la
A . am<0. B.c+p<0. C. cp<O. D. bn < 0.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Ta c6 phrong trinh mét phang (Oyz)la x =0..

Do vay 4 va B ndm vé hai phia ciia mit phang (Oyz)khi va chi khi hoanh d6 cta diém 4

vahoanh d¢ ctia diém B trai ddu. Diéu nay xay ra khi am < 0.

Cau 25: Trong khéng gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho a = (2;3;1), b= (—1;5;2), c= (4;—1;3) va
x = (-3;22;5). Déng thitc nao dting trong cac dang thirc sau ?
A. x=2a-3b+c. B. x =2a-3b-c.

C. x=22a+3b+c. D. x=2a+3b-c.

AV VAV VA VAV VAV Vi Vi VA V4 V2 VI VA VA V2 VI VA VA VA VA VA VI VA VA VI VA VI VI V2 V2 V4 V2 VI VA YA V2 VA Vo VA VA VAV VA VA VA VI V2 VI VI V2 VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVA VAV
Loi giai
S I
bat: x =m.a+nb+p.c, mnpeR.

2m—n+4p=-3
=(-3;22;5) =m.(2;3;1) + n.(-1;5:2) + p.(4-1;3) = 1 3m+5n—-p=22 (I).

m+2n+3p=35
m=2
Giai hé phuong trinh (/) ta duoc: {n=3
p=-1

Cau 26: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a=(-1;1;0), l;=(1;1;0), ¢ =(LL1). Tim ménh dé

dang.
A. Hai vecto d va b cung phuong. B. Hai vecto b va ¢ khong cung phuong.
C.ac=1. D. Hai vecto a va ¢ cung phuong.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VI VA VI VO VO Vo Vi Vi Vi Vi VA VI Vol VA VA Vi Vi Vo V2 VI VA VA VO VI VI Vi Vi VA Vil Vi Vi V2 Vi VI VI VI VO VA V2 VO VI VI VO Vi VO VO V2 V2 VA VA VA VA VA V2 Vi VI VA VA VI Vi Vi Va Va Vo

Loi giai

Ta co [5;5] =(1;-1;0) # 0 suy ra hai vecto b va ¢khong ciing phuong.

Cau 27: Cho bén diém 0(0;0;0), 4(0;1;-2), B(1;2;1),C(4;3;m). Tim m d€ 4 &iém O,4,B,C dong
phang.
A.m=14. B.m=7. C. m=-14. D. m=-7.

AV VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA VI VI VI Vi VI VI VI VA VI Vi VAV VI VI VI Vi VA VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon A

Dé&4 diém 0, 4,B,C dong phang @[@,@].&z&

Ta co.

OA = 0;1;-2 .

. ( ) suy ra [OA,OB] =(5;-2-1).
OB :(l; 2;1)

Ma OC =(4;3;m). Khi d6 [ 04,08 | OC =0 20~6-m=0<m=14.
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Cau 28: Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a= (—5;3;—1), b= (1;2;1), c= (m;3;—1). Gia tri cia m sao
cho a=b,c |1a
A.-m=2 B. m=-2 C.m=1 D. m=-1

VAV Ve Vo VI Vi VA Vo Vi Vi Vi VI Vi Vi VI VI VI VA Vi VA VI VA VI VI Vi VI Vi VA VA VI Ve Vi Vi Ve VI VI Vi Ve Vi VI VI VA Vi VI Vi VA VA VA VA VA VA VA Ve VA Ve

Loi giai
Chen A

[ bc]=(-5;m+1;3-2m)

NANANANANANNANN

J m+1=3
Taco:a=[b,c]<:> 3o 1<:>m=2.
—2m=—

Cau 29: Trong khéng gian Oxyz, cho bén diém A(l; -2; 0), B(O; -1 1) , C(2; I —1) , D(3; 1 4) . Hoi
khéng dinh nao sau day la khang dinh ding?
A.Bon diém A4, B, C, D la bon diém ctia mot hinh thoi.
B.Bon diém A4, B, C, D 1a bon diém ctia mot tir dién.
C.Bon diém A4, B, C, D 1a bon diém ctia mot hinh chit nhat.
D. Bon diém 4, B, C, D la bon diém cia mét hinh vudng.

AV VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Va VA VI VA Vi VI VI VI VI VI VI V VI VI VI Vi Vi Vi VI VA VI VA VI Vi VA VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
AB=(~1;1;1);4C =(1;3;-1); AD = (2; 3; 4)
EAA—C:(—4; 0;—4)

ABAAC.AD#0 suy ra Bon diém 4, B, C, D la bén diém ctia mét t&¢ dién dung.

Cau 30: Chobdndiém A(-1; 1;1), B(5; 1;,—1), C(2; 5; 2), D(0;—3; 1). Nhan xét ndo sau day la dtng?
A. 4, B, C, D labdn dinh ctia hinh t¢ dién. ~ B. ABCD la hinh thang.
C.Badiém 4, B, C thing hang. D.Ba diém 4, B, D thang hang.

VAV VAV VAV VE VA VIV VI VI VI VI Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VA VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi VA VI VI VI VI VA VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS
Loi giai
Ta co: AB=(6;0,-2); AC =(3;4;1),4D =(1;-4-0).
Khoéng c6 cap vecto nao cung phuwong nén khong c6 bo 3 diém nao thang hang.

[;IE,ZE].ZB =56 nén 4 diém tao thanh t& dién.
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

0 DANG TOAN 4: BAI TOAN VE TICH VO HUONG, GOC VA UNG DUNG
Cau 31: Trong khong gian véi hé toa do (0;7;]’;1?), cho hai vecto a = (2;—1;4) va b=i-3k.Tinh d@b.

A.db=-11. B. Gbh =—13. C.db=5. D. db=-10.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chen D

Tacé b =(1;0;-3) nén a@b=2-12=-10.

Cau 32: Trong khoéng gian Oxyz, cho hai vector Zz=(a1,a2,a3),5=(b1,b2,b3) khac 0. COS(;Z,B) la biéu

thitc nao sau day?

A a,b, +a,b, +ab, a,b, + a,b, + a,b, ab, +a,b, +a,b, a,b, +a,b, +ab,
B |18 A |8

AV VAV Vo Vi VI VI Vo Vi VO Vi VI Vi Va VA VA VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI Ve Ve Vi Vi VI VI VI Ve VI VI Vi Vi Vi Vi VA Vi VI Vi Ve Ve VA VI Vi VI VI Ve VA VI Vi Vi VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai
ChenC.

Ta b cos ) ‘Hb‘ a,b, +a,b, + a,b,

8

Cau 33: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz cho ba vecto Zz:(—l;l;O), l;=(1;1;0), E=(1;1;1).
Ménh dé nao dudi day sai?
A.ble B. \&\:ﬁ. C.bhla D. H:
AVAVAVEVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VAVEVE VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVA VAV VA VA VA VAVA VA VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VA VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi gidi

Ta cé be=1.1+1.1+0.1=2%0=>b khéng vudng gbc véi c.

Cau 34: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho vécto a = (1;—2;3) . Tim toa d6 cua vécto b biét
rang vécto b nguoc hudng véi vécto a va ‘l; ‘ = 2|Zi |
A b=(-2-23). B. b=(2;-2;3). C. b =(2;-46). D. b =(-2;4;,-6).
VAV VA VA VA VAVAVE VA VAVEVAVEVAEVAVAVAVAVAVA VA VAVA VA VA VA VA VAVAVAVE VAVE VA VAVAVEVAE VA VA VA VA VAVAEVEVEVE VAVA VA VA VAV VA VAVA VAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVA VAVAVAVAVAVA
Loi giai

Vi vécto b nguoc huéng véi vécto d@ va ‘E‘ =2|d| nén ta 6 h=-2a-= (—2;4;-6).

Cau 35: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho vecto U = (l;l;— 2), V= (l;O;m) .Tim m dé€ gbc gitra hai
vecto ii, v bang 45°.

A m=2. B.m=2-+6. C.m=2+6. D. m=2+6.

AV Vg Vo Vo Vi VI VI VI VI VA VI VO VO Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vo V2 VA VI VA VI VO VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vo V2 Vi VI VI VI V2 V2 V2 VO VI VI VO Vi VO V0 VI V2 VA VA VA VA VO VI Vo VI VA VA VI Vi Vi Va Va Vo

Loi gidi
Chon B
Tacé:cos(ﬁ,\\?)z #ﬁ"i = 1-2m __1=2m :ﬁ

ZiRg \/12+12+(—2)2.\/12+m2 Jorl+m® 2
& 1-2m=3y1-m’

& 4m® —4m+1=3+3m’ (diéu kién m<%).
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

:2_ 6 J ~ s
em-4dm-2=0 & " \/_.Déichieudktaco m:2—\/g.
m=2++/6

Ciu 36: Trong khong gian Oxyz, vécto nao dudi ddy vudng goéc véi ca hai vécto u=(-1;0;2),
Vv =(4,0;,-1)?
A w=(L;7;1). B. w=(0;-1;0). C. w=(-L7;-1). D. w=(0;7:1).
AV VAV VE VA VA VA VAV VA Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VA VI VI Vi VA Vi VA VI VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVEVAVA VA VS
Loi giai
Hai vécto d =(a,;a,;a,) va b =(b;b,;b,) vudng goc véinhau < b =0.

(
b

Cau 37: Trong khong gian Oxyz, cho a, b c6 d6 dai Tan luot 1a 1 va 2. Biét ‘Zz+l;‘ =3 khi d6 goc gitta 2
vecto 21,5 la

4r T 4
A —. B. —. C.o0. D. —.

3 3 3

AV VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE VA VA VA VAV VAV VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VAV Va VA VA VAV VA VAV VA VA VAVAVAVAVE VA VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
7T -2 -7 72 -7 =2 |7 2 A2 77
Ta c6: ‘a+b‘ —3<a +2ab+b :9<:>2a.b:9—‘a‘ —‘b‘ —9_1’-2 e ab=2.

-~ ab 2

= cos(a,b) = ‘EIHB‘ :E =1= (21,5) =0.

Cau 38: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u va v tao véi nhau mot goc 120° va M =2, ;‘ =5.
Tinh [ +)
A 7. B. 39, C. 19, D. -5.

\/\/VV\/\/\/\/\/\/VV\/\/\/\/\/VV\/\/\/\/\/VV\/\/\/\/\/\/V\/\/\/\/\/Vvvz/\/\/\/VVV\/\/\/\/\/VV\/\/\/\/\/VV\/\/\/\/\/V\/\/\/\/\/\
. X
Huwoéng dan giai

Taco : (‘u+v

2 A —-\2 ) - =) 2 - | - = -2
) =(u+v) =u +2uv+v =‘u‘ +2‘u‘.‘v‘cos(u;v)+‘v‘

=2? +2.2.5.[—%)+52 =19.

Suy ra ‘;-F;‘:\/E.

Cau 39: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho S (1; 2;3) vacacdiém A4, B, C thudc cac truc Ox, Oy

, Oz sao cho hinh chép S.ABC c¢6 cac canh S4, SB, SC d6i mot vudng goc véi nhau. Tinh thé
tich khoi chop S.ABC.

A B. 2% c. 3. Ay
12 36 6 18
Loi giai

A(a;0;0), B(0;6;0),C(0;0;c).
SA=(a-1,-2;-3); SB=(-1;b-2;-3); SC = (-1;-2;¢-3).
Vi 84, SB, SC d6i mot vudng gdc nén
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

SA L SB SA.SB=0 a+2b=14 =7
SB 1 SC < {SBSC=0<1{2b+3c=14< b:%
SAiLSC |sisc=0 |a+3c=14 ;
73
Do 84, SB, SC d6i mot vudng goc, nén: Vg, = 1SASBSCzl Z Zzﬁ
6 6 23 36
Cau 40: Trong mat phéng toa d6 Oxyz, cho bén diém A(O;—I;Z), B(2 -3; O) ( 2,1,1) D(O;—l;3). Goi

(L) la tap hop tat ca cac diém M trong khong gian théa man déng thirc MAMB =MC.MD=1.
Biét rang (L) la mot dudng tron, duong tron d6 cé ban kinh 7 bang bao nhiéu?

B 5 i i

A.r=—. B.r=—. C.r=—. D.r=—-.
2 2 2 2
Loi giai
Goi M (x; y;z) la tap hop cac diém thoa man yéu cau bai toan. Ta c6
m:(x;y+l;z—2), B—]\Z:(x—Z;y+3'Z) C—]\Z:(x+2;y—l;z—1), D—]\Z:(x;y+l;z—3).
MAMB =1
MC.MD =1
x(x=2)+(y+1)(y+3)+z(z-2)=1 XAy +22-2x+4y-2z+2=0
o
x(x+2)+(y+1)(y—1)+(z—1)(z—3):1
Suy ra quy tich difm M la duwong tron giao tuyén cua mit cau tam /,(1;-2;1), R =2 va
mgt cau tam /,(-1;,0;2), R, =2.

T giad thiét: MAMB = MCMD—1<:>{

X+ 4z +2x-4z+1=0

NN
\/

Taco: 1)1, =5.

2
Dé thé’y: 7= Rlz_(llzlzj _ 5 _\/ﬁ.
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CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

0 DANG TOAN 5: BAI TOAN VE TICH CO HUONG VA UNG DUNG
Cau4l: Trong khéng gian voi hé toa dd Oxyz, cho ba vecto: a=(-2;0;3),b=(0;4; 1),

c=(m-2; m’;5). Tinh m d& a, b, ¢ dong phing?
A m=2vm=4. B.m=-2vm=-4. C.m=2vm=-4. D.m=-2vm=4.

VAV Ve Vo VI Vi VA Vo Vi Vi Vi VI Vi Vi VI VI VI VA Vi VA VI VA VI VI Vi VI Vi VA VA VI Ve Vi Vi Ve VI VI Vi Ve Vi VI VI VA Vi VI Vi VA VA VA VA VA VA VA Ve VA Ve

Loi giai
ChenB

a,b, ¢ dong phing < |4, Z;JE:O@—12(m—2)—2m2—4020<:>m2+6m+8=0<:{

NANANANANANNANN

m=-2

m=-4

Cau 42: Cho bon diém A(a;-1;6), B(-3;-1;,—4), C(5-1;0) va D(1;2;1) thé tich cua t& dién
ABCD bang 30. Gid tri cua a la.
A. 1. B. 2. C. 2 hoac 32. D. 32.

AVAVE VA VA VA VA VA VI VI Vi Vi Vi VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VA VA VI VI VA VA VA VA Vi VI VA Vi VI VI VA VI VI VI Vi VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VA VA VA VA VAVAVA VAL
Loi giai
Taco BA=(a+3;0;10), BC=(8;0;4), BD=(4;35).
Suy ra | BC,BD | = (~12;-24;24).
1r— — —
Do d6 ¥y =30 < g‘[BC, BD]BA‘ =30.

a=32

e|-12(a+3)-24.0+24.10|=180 & |a 17| =15 <
a=2

Cau 43: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho bdn diém A(1;-2;0), B(3;3;2), C(-12;2) va
D(3;3;1). Do dai dudng cao ctia t dién ABCD ha tir dinh D xudng mit phing (A4BC) béng
A= B. 2 c = D.

72 7 14 2

AV VA Va VA VA VI VI VI Vi VI VA V4 V2 VI VA VA Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VI VA V2 Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VE VI VI VI V2 VI VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV
Loi giai
Ta cod: AB= (2;5;2), AC = (—2;4;2), AD = (2;5;1) .

k14

ABCD __

) s [4B.ac]ap|

S sc ;‘[E,E‘] NG

Cau 44: Trong khong gian Oxyz, cho A(2; 1;—1), B(3; 0; 1), C(2;—l; 3) va D nam trén truc Oy va thé
tich tit dién ABCD b.%mg 5.Toadd cua D la.

D(0;7;0 D(0;-7;0
A. ( ) : B. D(0;8;0). C. ( ). D. D(0;-7;0).
D(0;-8;0) D(0;8;0)
Loi giai

Vi D e Oy nén D(0;y;0).

Ta cé: AB=(1;-1;2), 25:(0;—2;4) :[TB,E]:(O;%;—Z), Zﬁz(—2;y—l;1).
=7
=8

Khoang cach tir diém D dén mit phang (4BC) bang

e AT -5,
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Cau 45: Cho tir dién ABCD biét 4(0;—1;3), B(2;1;0), C(-1;3;3), D(1;—1;-1). Tinh chiéu cao AH ctia t

dién.
V29 1 14
A. AH =——. B. AH=——. C. AH=~29. D. AH = —.
2 29 29

VAV Ve Vo VI Vi VI Vo Vo Vi Vi VI VI Vi VI VI VI VA Vi VA VI VA VI VI Vi VI Vi VA VA VA Ve Vi Ve Ve VI VI VI Ve Vi Vi VA VA Vi VI VA VA VA VA Va VA VA VA Ve VA Ve

Loi giai
Cach 1.
Tacd BA= (-2,-2;3), BC =(-3;2:3), BD = (-1-2;-1).

o] &

NANANANANANNANN

Do dai AHz‘

Cach 2.

Mit phéng (BCD) nhén vecto BC A BD =(4;-6;8) lam vecto phap tuyén va di qua diém

D(1;—1;-1) ¢6 phuong trinh 1a 2x-3y+4z-1=0.

_|2.0—3.(—1)+4.3—1| 14

BN E VN

Cau 46: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho A(I;Z;O), B(3;—1;1), C(l;l;l). Tinh dién tich S
cua tam giac ABC .
A.S=+2. B.S=1. C.S=%. D. S=+3.

Tacd AB=(2;-31), AC=(0;-151) = 4B ;4C |=(-2;-2;-2).

Do dé6 S =%‘[ﬁ2€] =%\/(_2)2 +(=2)" +(=2)" =3,

Khi d6 AH =d(4,(BCD))

Cau 47: Trong khong gian Ozyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 A(l; 1;—6) , B(O; 0;—2), C(—5; 1;2)
va D'(2;1;—1). Thé tich khdi hop da cho bing
A. 42. B. 19. C. 38. D. 12.

AV Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vi VI Vi VI VO Vi Vi Vi VA Vi Vi Vi V2 VA VI VA VA VO VI VA Vi Vi Vi Vil Vo Vo Vo Vi VI VI VI VO VO V2 VO VO VI VO Vi VO V0 Vi V2 V2 VA VA VA Vi VI VI VI VA VA VO Vo Vi Vi Va Vo

Loi giai
ChenC

Thé tich khéi hop da cho V =6V, = ‘[57 A_'c} AD'

Taco: AB = (~L-14), AC = (~6;0;8) va AD = (1;0;5).

Do do:

Zl—é, ZE} = (—8;—16;—6) .Suy ra

Zﬁ,A_E}.A_ﬁ" — —38.Vay V = 38.

Cau 48: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’" c6 A(l;l;—6), B(O; 0;—2), C(—S; 1;2) va
D'(2; 1;—1) . Thé tich khoi hop da cho bemg:.
A. 42. B.12. C. 19. D. 38.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon D
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The tich khéi hop da cho V =6V, = ‘[E, AC] .A—D" .
Ta cé: AB = (-1,-1;4), AC = (—6;0;8) va AD = (1,0;5)
Do d6: [ 4B, AC | =(-8;-16;6). Suy ra [ 4B, 4C | 4D’ =-38. Vay V/ =38.

Cau 49:

Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho cho a= (l;t;Z), b= (t+l;2;1), c= (O;t—2;2). Xac dinh ¢t

déba vecto a,b,c dong phang.

A.l. B. 2. C.g.

D. 1.
2 5

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA VE VA VA VI VA VA Vi VA Va VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI V VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VA VEVAVEVAVE

Loi giai
Chen C

Tinh [&,B]:(r—4;2t+1;2—t—t2).

Ba vecto a,b,¢ dong phing < [Zz,l;}.g =0ct= % . Vay chon

Cau 50: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hép cht nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A trung véi gdc toa do O.
Biét rang B(m;0;0), D(0;m;0), A'(0;0;n) v6i m, n la cac s§ duong va m+n=4. Goi M la
trung diém ctia canh CC’. Thé tich 16n nhat ctia khéi t¢ dién BDA'M bang
A2 B. 2 c 2 D. 22

4 27 32 108
Loi giai
Z
A B
>
N
D; RN
I I \\\\
) ' N N
r A T
! L
' : Mo M
N, SN LI
P ,/ _1--
[ T
1,4 i
D

Ta co: 4(0;0;0), B(m;0;0), D(0;m;0), A'(0;0;n) suy ra C(m;m;0), B'(m;0;n), C'(m;m;n),
D'(0;m;n), M[m;m;gj.
ﬁ:(—m;m;O), ﬁz(—m;O;n), W:[o;m;gj.

e =508 - - < 22512

64
27"

Goros HET amimine
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S au
’ N\ w A
2 2 PHUONG TRINH MAT CAU
L 2 .
o
LOAI 1 LOAI 2
Phuwong Trinh (x —a)2+(y —b)2+(z —c)2 =R’ x> +y* 42> =2ax —2by —2cz +d =0
Tam Lay hé s0 tw CE) trolng ngoac chia Lay hé sO trudce x;y;z chia cho -2.
cho 1.
Xac Dinh Bin R =Aa’+b*+c* —d .
Kink Ldy can bac 2 vé& phai. Dbiéu kién ton tai mat cau:
a’+b* +c*—d >0.

A. VI TRi TUONG POTI:

Trong khong gian Oxyz , cho A: Eh Y ;yo =Z750  mit phéng (a):Ax +By+Cz+D =0 va
a c
mat cau S (/;R ). Khi do:
MAT PHANG
Khoéng cat Tiép xiic Cit theo giao tuyén la duong
e (a)n(S)=0 e (a)n(S)={M} tron< (a)N(S)=C (I';r)
MAT CAU d(I5(a))<R < (@) cit mt

d(I3(a))=R < Mt phing cau theo giao tuyén 1a duwong

ti€p xtic mat cau tai di€m | tyon 6 tam 7' va ban kinh 7.

M. R =,/r2 +d2(l;(a)).

HINH
MINH HQA
DUONG THANG
. Khoéng cat Tiép xiic Cit tai hai diém A;B
MAT CAU SAN(S)=0 S AN(S)={H} < AN(S)={4:B}

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 21




CP: TOA PO OXYZ

HOANG TUYEN & MINH TAM

d(I;A)>R

d(I;A)=R < Dudng

thang tiép xtc mét cau tai

diém H .

HINH
MINH
HOA

B. CAC DANG TOAN THUONG GAP:

LOAI HUONG DAN
LOAI L g 1 . 2 2 2 )
X (S) c6 tam I (a;b;c) vabankinh R. Phuong trinh (S ):(x —a) +(y -b) +(z —c) =R".
, 4 4 —Ban kinh mat cau
S) cétam I (a;b; a di ié
LOAL | (§) c6tam I {asbic) va di qua diém R =IM =\[(x,~a) +(v,—b) +(z,—c) .

2. M (xy:94320)-

—Mit cau c6 tam /(a;b;c) vabankinh R=IM .

LOAI (S) nhan M(XM Y m ;ZM)Vé
3. N(xN Yy ;ZN)_

—Goi [ 1a tAm mat cau (S ) =1 la trung diém cta
+xN yM +yN .ZM +ZN
o272

—Béan kinh mat cau R = @ =IM .

MN :I(XM

— Béan kinh mat cau
d([;(a)) = lAa tBbtCetD Tiep xuc (oz)
NA* +B* +C?
():Ax+By+Cz+D =0 = ‘
hodc mit phing k= ( Oxy)) o Hep xue (Oxy)'
(0x):(012 )s(032). d(1:(0x2)) =y} Tiep xuc (0xz)
( Oyz)) \/)? Tiep xuc (Oyz)
(S) c6 tam R o
- Mat cau c6 tam [ (a;b;c) va ban kinh R =d([ ;(a)).
LOAI | [(asbic) va
4, tiép xtic — Ban kinh mat cau
voi: ‘[ﬁ,]\—lﬂ‘
d(I;0)="— Tiep xuc A
AFFo Y=Yy 7% il
a b ¢ R =|d(I1;0x)=1ly; +z; Tiep xuc Ox .
hoac truc toa d6
Ox;0y:0z . d([ Oy)—\/ 7 +z; Tiep xuc Oy
_d(] ;0z)=y/x; +y; Tiep xuc Oz
— M3t cau c6 tdm I (a;b;c) vaban kinh R =d (1;A).
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-Goi (a ;b;c) 1a tam mit cau
1 e(P):>aa+ﬁb+yc+5=0(1).
— Mt cau (S) di qua ba diém

14> =IB* (2)
AB:C &I4=IB=IC < .
LOAI (S) Cétémle(P):a.x+ﬁ.y+fyz+6=0 14 =IC* (3)
5 |vadiqua4;B:C. ~Tir (1);(2) va (3)=1 lathoahé:
aa+Bb+yc+6=0
IA* =IB? =toado I .
IA* =IC?

— Mat cau co tam [ (a ;b;c) vabankinh R =74 .

— Goi I (a;b;c) 1a toa dd tAm mét cau can tim.
—Mit cau ($) di qua 4 diém

LOAI | (§) di qua 4 diém 4;B;C;D khong I4* =IB?
6. | dong phang SI4=IB=IC =ID <{14° =IC* =>toa dd I .
14> =ID’

— Mat cau c6 tdm 1 (a ;b;c) vabankinh R =14 .

0 DANG TOAN 1: TIM TAM - BAN KiNH - PIEU KIEN XAC DPINH MAT CAU
Caul: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, tim toa d0 tdm [/ va ban kinh R cta mat cau
(8): (x=1) + 1> +(z+1)" =4.
A I(-1;0;1),R=2. B.I(L0;-1),R=4. C.I(L0;-1),R=2. D.I(-10;1),R=4.
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAANAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAN

Loi giai
Chen C

Toa d tam /(1;0;—1) vabankinh R=2.

Cau 2: Trong khong gian véi hé toa dd6 Oxyz, cho mat cau (S) X+’ +2° —4x—4y+6z-3=0. Toa dd
tdm / vatinh ban kinh R cta (S).

A 1(-2-2;3) va R=20. B. 7(2:2;-3) va R=~/20.
C. I(44;~6) va R=171. D. I(—4—4;6) va R=+/71.
AV VA Va VA VA VI VA VA VA VA VA V4 VI V2 VA VA Vi Vi Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI Vi V2 VI VA VA V2 VAV VA VA VA VA VA VA VE VI VI Vi VI VI VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVS
Loi giai

Tam I ctia mat cau (S) 1a 1=(2;2;-3), ban kinh 1a R=1/2* +27 +(-3)*+3 =420 .

Cau 3: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho mit cau (S) : (x- 1)2 +(y+ 1)2 +z° =2. Tim toa d0 tAm
I va tinh ban kinh R cua ().

A. I(1;-1;0) va R=+2. B. I(~1;1;0) va R=2.
C. I(~1;1;0) va R=+/2. D. /(1;-1;0) va R=2.
AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
Loi giai
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Mt cau (S): (x=1)"+(y+1)" +2> =2 c6 toa dd tam I(1;-1;0) vaban kinh R=+2.

Ciu4: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz . Hay xdc dinh tdm / ctia méat cau ¢ phuong trinh:
2x" +2y* +22° +8x—4y+12z-100=0.
A. I(-4;2;-6). B. I(2;-1;3). C. I(-21;-3). D. I(4,-2;6).

VAV VAV VAV VA Vi VIV VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chen C

Mt cau c6 phuong trinh 1a x* + 3% + 2> +4x—2y+62-50=0.

< (x+ 2)2 +(y—1)2 +(z +3)2 =8, suy ra tim ctia mit cau la /(-2;1;-3).

Cau5: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Tim d6 dai duong kinh cia méat cau (S ) c6 phrong trinh
X +y +z°-2y+4z+2=0.

A A3 B. 2./3. C.2. D.1.
AV VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE VA VA VA VAV VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VE VA VA VAV VA VAV VA VA VA VA VAVAVE VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

5—y2+22—2y+4z+2:0
Taa=1,b6=0,c=-2,d=2.
a+b*+c*-d=3>0.
Ban kinh 7 =va’ +b* +¢’ —d =3
Véy duong kinh 1a 24/3.
Ciau 6: Trong khong gian Oxyz, cho mit cau(S):x* + y* +2z° +4x—2y+6z+5=0. Mat cau (S) cé ban
kinh la
A 7. B.5. C. 2. D. 3.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VI VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA VA V2 Vi VA VO VI VA VI VO VI VI Vi Vi VO Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V2 V2 V2 VO VI VI VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA VA VA VI Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Vi Vo

Loi giai
Chen D

Mit dau (S) ¢ tam 7(2;1;—3) vaban kinh R =(=2) +1°+(-3) =5 =3.

Cau7: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mat cau (S ):x2 +y° 42" —4x+2y—22z—3=0.Tim toa
dd tam / vaban kinh R ctaa (S)
A. I(2;—11) va R=3. B. I(—2;1;—1) va R=3.
C. I(-21;—-1) va R=9. D. I(2—L1) va R=9.

 CAAvAY YAAVA\ vAY, AVAYAVAVAYAVAVAAYAVAVAAVAVAVAYAVAVAVAYAVAVAVAYAVAYAYAYAVAYAYAYAvAYAvAvAYAvAvAvAY AvAvAYAY vAvAvAYAvAvAVAYAVAYAYav YAy Ay ey
Loi giai
Ta viét lai mét cdu (S) nhw sau (S): (x—2)2 +(y+1)2 +(z—1)2 =0..
Mit cau (S) c6 tdm I(a;b;c), ban kinh R ¢ phuong trinh.
(S):(x—a)2+(y—b)2+(z—c)2 =R>..

Dua vao do, ta thdy ngay mét cau (S): (x—2)2 +(y +1)2 +(z—1)2 =9 ¢6 tam /(2;—1;1) va ban
kinh R=+/9 =3.

Cau 8: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho cac phuong trinh sau, phuong trinh nao khong

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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phai 1a phuong trinh ciia mét cau?
A.2x° +2y* +22° —4x+2y+22z+16=0. B. 3x> +3)° +32° —6x+12y-24z+16=0.

C.xX*+y +2°-2x-2y-2z-8=0. D. (x+1)"+(y=2) +(z-1)" =9.

AV VAV Vo Vi Vi Vi Vo Vi Vi Vi VI Vi Vo VI Vi VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI VI VI Vi Vi VI VI Ve Ve VI V2 Vi Ve Vi Ve VA Vi Vi Vi Vi Ve VA VI Vi VI VI Vi Va Vi VI VA VA Ve Va VE VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai
Xét C.
2x° +2y° +27° —4x+2y+2z+16=0(1)c>x2 +y 42" -2x+y+z+8=0.

Ta co: a=1,b=—l,c=—l,d=8:>a2+b2+cz—d=—2<0,
2 2 2

Suy ra (1) khong 1a phuong trinh duong tron.

Cau9: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao khéng phai
la phuong trinh ctia mot mét cau?
A —x*—y* -2 -2x-2y+62z-7=0. B. x*+y*+2°-2x-2y-2z+2=0.
C. 2x°+y*+2°-2x-2y-2=0. D. 2x* +2y° +22° —4x+6y—-8z+4=0.

AV VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VE VI VAV VI VA VI VA VI Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VI Vi Vi VA VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chen C

\ A AN 2 2 2 A M
Vihé so cua x7,y",z" khong bang nhau.

Cau 10: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho cac phwong trinh sau, phwong trinh nao
khong phadi la phuong trinh cua médt cau?
A X +)y° +22-2x-2y-2z-8=0. B. (x+1)" +(y-2) +(z-1)" =9.

C. 2x* +2y° +22° —4x+2y+2z+16=0. D. 3x° +3y* +32° —6x+12y—-24z+16=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VI VI VI VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI Vi V2 VI VA VA VI VI VA Vo VA VI VA VI VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai
XétC: 2x*+2y" +22° —4x+2y+2z+16=0(1) & x* +y’ +2° —2x+ y+z+8=0

Ta co: a=1,b=—l,c=—l,d=8:>a2+b2+cz—d=—2<0
2 2 2

Suy ra (1) khong 1a phuong trinh duong tron.
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0 DANG TOAN 2: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM, DE TINH BAN KINH
Ciu 11: Trong hé toa d0 Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuwong trinh mét cau tam 7(1;2;3)

ban kinh r=1?
A (x=1) +(y-2)+(z-3)" =1. B. (x+1)" +(y+2)* +(z+3)" =1.
C. (x=1) +(y-2)*+(z-3)’ =1. D. X’ +)’ +2" —2x—4y—62+13=0.

77 4 VA e VA A A VA A4 A A A A A A VA VA VA A VA A A VA A A A A A VA TA VA A A A A YA A A A A A A A VA A TA VA A A VA TATA VAT AT YA VA AV ATATATAVATATA:
Loi giai
Mat cau (S) co tam [ (a;b;c), ban kinh R >0 c¢é phwong trinh:
(S): (x—a)2 +(y—b)2 +(z—c)2 =R*.
Cau 12: Trong hé toa d0 Oxyz, méat cau tam / (1; 0;— 2) ban kinh R =5 c¢6 phuong trinh la
A (x=1) +y* +(z+2)"+25=0. B. (x+1)"+ 1> +(z-2)" =25.
C. (x—l)2 + 3 +(z—2)2 =25. D. (x—l)2 +y° +(z+2)2 =25.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VA VO VA V2 VO VI Vo VO Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vi V2 VA VI VA VI VO VA VI Vi Vi VO Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VA I V2 V2 VO V0 VI VI V2 VA V2 VI VA VI VA VA VA VA VI VI VA VA VA VA Vo Vo Va Ve Vo
Loi giai
1(1;0;-2 )
(S):{ (1:0: ):>(S):(x—1) +y +(y+2)=25.

R=5

Ciu 13: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, phuong trinh nao dwéi day la phwong trinh mat cau
tam 1(1;2;—4) va thé tich cua khéi cau twong tng bang 367.
A (x+1) +(y+2) +(z-4) =9.. B. (x—1)" +(y—2)" +(z+4) =3..
C. (x-1) +(y-2) +(z+4)' =9.. D. (x—1) +(y-2)" +(z-4)" =9..

A VA VA VA VA VA VAVAEVE VA VAVE VAV VAV VAV VA VAVAVE VAV VA VA VAV VAVAVAVE VAVE VA VAVAVEVAE VA VA VA VA VAVAVEVE VA VAVA VA VA VAV VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA VAVAVAVAVAVA
Loi giai
, 4
Ta cod V=§7Z'R =36r < R=3.

Phuong trinh mét cau tam /(1;2;—4) vabankinh R=3 la: (x—l)2 +(y —2)2 +(z +4)2 =9..

Ciu 14: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mat cau (S) c6 tam /(1;2;—3) va di qua

A(1,0;4).
A (x=1) +(y=2)" +(z+3)" =+53. B. (x—1) +(y—2)" +(z+3)" =53.
C. (x+1)2+(y+2)2+(z+3)2 =53. D. (X+1)2+(y+2)2+(2—3)2 =53,

Loi giai
Chen B

Tacd R=I4=+/53.

Phuong trinh mit cau tam 7(1;2;-3) va ban kinh R=+/53 1a (x—1)" +(y-2) +(z+3)’ =53.

Cau 15: Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, Mt cau (S) c6 tam 7(3;-3;1) va di qua diém
A(5;-2;1) c6 phuong trinh la

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo
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A. (36—5)2+(y+2)2+(z—1)2 =5, B. ()c—5)2+(y+2)2+(z—1)2 =5.

C. (x=3) +(p+3) +(z-1)" =25 D. (x-3)" +(y+3) +(z-1)" =5.
T g

Mit cau (S) c6 tam 7(3;-3;1) vaban kinh R ¢6 phuong trinh la:

(x=3) +(y+3) +(z-1) =R

Ma A(5-2;1)e(S) néntacd (5-3) +(-2+3) +(1-1)' =R* & R* =5

Vay Mit cau (S) c6 tam 1(3;-3;1) va di qua diém 4(5;-2;1) cé phuong trinh la

(x—3)2+(y+3)2+(z—1)2 =5.

Cau 16: Trong khong gian Oxyz cho méat cau tdm 1(1;-2;3) c6 duong kinh bang 6 c¢6 phuong trinh la
A (x—-1Y +(y+2) +(2-3)* =36. B. (x+1)° +(y-2)’ +(z+3)* =36.
C. (x—l)2 +(y+2)2 +(z—3)2 =9. D. (x+1)2 +(y—2)2 +(z+3)2 =9.
VAV VAV VA VI VI VA VI Vi VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi VI VI VA VI VI VA VA VA VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo Vo VA VA VAVA VA VAVAVAVS
Loi giai
Theo gia thiét méat cau c6 ban kinh béng 6 nén co6 ban kinh R =3, Tam mat cau la 71(1;-2;3)

nén c6 phuong trinh (x—1)° +(y+2)° +(z-3)* =9

Cau 17: Mt cau co tam 7(1;2;3)va tiép xtc v6i mat phang (Oxz) la.
A X +y +2°+2x+4y+62-10=0. B. X’ +y’ +2° +2x+4y+62-10=0.
C. X’ +y +2°-2x-4y+62z+10=0. D. x*+y*+2"-2x—-4y—62z+10=0.

Loi giai
Ta c6: Mit cau c6 tam 1(1;2;3) tiép xtic (Oxz): y =0 nén c6 ban kinh sé 1a khoang cach tir
1(1;2;3) d&n mat phang (Oxz) bang 2. Vay (S):(x—1)"+(y-2) +(z-3)" = 4.
Dang tong quat la: x*+)* +z° —=2x—4y—62z+10=0.

Cau 18: Trong khong gianOxyz, cho diém /(1;2;-3). Viét phuong trinh mét cau c6 tdm 1a 7 va ban kinh

R=2.
A X’ +y +22+2x—4y—-62+5=0. B. X+’ +2° —2x-4y+62+5=0.
C. (x+1)" +(y+2) +(z-3)" =4. D. (x-1)" +(y-2) +(z+3)" =4.

AV Vi Vo Vo Vi VI VI VAV VA Vi VO Vi Vo VI Vo Vo Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vi V2 VA VI VA VA VO VI VA Vi Vi VO Vil Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VO VI VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA V4 Vi VA VA Vi VI VA VA VO Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Chen D

Mit cau c6 phuong trinh.

(x=1) +(y-2) +(z+3) =4.

Cau 19: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mét cau (S) cd tam 7(1;0;-3) va
di qua diém M (2; 2;-1)..
A (8):(x=1)+y*+(z+3)" =9. B. (8):(x+1) +y*+(z-3)" =3..

VA VA VAV VA VI VAV VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VI VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VA VI VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS
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C. (8):(x=1)" +y* +(z+3) =3. D. (8):(x+1)" +)y*+(z-3)" =9.
T e

R=1M = (3, =5, + (0 =3, ) +(z —2,) = (2=1) +(2=0) +[-1=(-3)] =3

Tir d6 ta c6 phuong trinh mit cau (S) ¢6 tam 7(1;0;-3) va di qua diém M (2; 2;-1). la:

(S):(x—l)2 +y2+(z+3)2 =9.

Cau 20: Trong khong gian voi hé truc Oxyz, cho di€ém A(1;0;4), 7(1;2;-3). Mat cau (S) c6 tam
va di qua 4 c6 phuong trinh:
A (x=1) +(y-2) +(z+3)" =14. B. (x+1)" +(y+2)" +(2-3)" =53.
C. (x=1) +(y-2) +(z+3)" =17. D. (x—1)" +(y-2)" +(z+3)" =53.
Loi giai \
Mit cau (S) cd tdm I va diqua A4 suy ra bdn kinh m§t caula R=14= J53.
Phuong trinh mét cau (§):(x—1)" +(y—2)" +(z+3)" =53.
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0 DANG TOAN 3: PHUONG TRINH MAT CAU BIET 2 PAU MUT CUA PUONG

KINH

Cau 21:

Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém M (3;-2;5), N(-1;6;-3). Phuong
trinh nao sau day la phuong trinh mét cau c6 dwong kinh MN ?
A. (x+1) +(y+2) +(z+1)" =36. B. (x—1)" +(y-2) +(z-1)" =36.

C. (x=1) +(y-2) +(z-1)" =6. D. (x+1)" +(y+2) +(z+1)’ =6.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VA Va VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chen B

Trung diém MN 1a 7(1;2;1), MN =12 = (S): (x~1)" +(x—=2)" +(x 1)’ =36..

Cau 22:

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(—2;l;1) va B(O;—l;l). Viét phuong trinh
mat cau duong kinh A4B..
A. (x—1)2+y2+(z+1)2=8. B. (x—1)2+y2+(z+1)2:2.

C. (x+l)2+y2+(z—1)2=8. D. (x+1)2+y2+(z—1)2=2.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VI Vi VA Vi VI VA VI Vi VA VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chen D

Theo dé ta c6 mit cau duwong kinh 4B ¢6 tam la trung diém 7(—1;0;1) ctia 4B va ban kinh

Nén phuong trinh mat cau la: (x+1)" +p* +(z—-1)" =2.

Cau 23:

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém E(2;1;1), F(0;3;—1) . Mat cau (S) duong kinh
EF c¢6 phuong trinh la
A (x=1) +(y-2) +2*=3. B. (x—1) +(y—2) +2=9.

C. (x-1) +y*+2° =9, D. (x=2) +(y—1) +(z+1) =9.

AV VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VA VE VA VA VA VA VA Vi VA Vi VI VA VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI VA Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
- Goi [ la trung diém EF = I(1;2;0).
- Khi d6, mat cau (§) c6 tam 7(1;2;0) va ban kinh R=1E=+/3.

- Phuong trinh (S): (x—1)* +(y—2)’ +z° =3.

Cau 24:

Trong khong gian véi hé truc toa dd6 Oxyz, cho hai diém M (3;—2;5),N (—1;6; —3). Phuong trinh
nao sau day la phuong trinh mat cau c6 duwong kinh MN ?
A. (x+1) +(y+2) +(z+1)" =36. B. (x—1)" +(y-2) +(z-1)" =6.

C. (x+1) +(y+2) +(z+1)" =6. D. (x-1) +(y-2) +(z-1)" =36.

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
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Trung diém MN 1a 1(1;2;1), MN =12 = (S): (x—1)" +(x=2)" +(x 1)’ =36..

Cau 25: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—2; 1;0), B (2;—1;2). Phuong trinh cua mat cau cé
duong kinh 4B la:

A.x2+y2+(z—1)2=6. B. x2+y2+(z—1)2=\/ﬁ.
C. x2+y2+(z—1)2=24. D. x2+y2+(z—1)2=\/g.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO VI Vo VI Vo Vo Vo Vi VO VA VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA VI Vi Vi Vi Vil Vi V2 V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO VI VI VI Vi VO VI VI VO VI VA VA VA VI VI VI VA VA VA VA Vo VA Va Ve Vo

Loi giai
Chon A

Mit cau duong kinh 4B ¢6 tam 7(0;0;1) 1a trung diém cua AB va mit cau c6 ban kinh

J& +(-2) +2°
RZ% - (2) =.

Vay phuong trinh mat cau 1a: x> + y* +(z-1)" =6.

Cau 26: Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A4(1;1;0), B(1;-1;-4). Phuong trinh ctia mét cau
(S) duong kinh 4B la

A. (x+1)*+ 5% +(z+4)* =5. B. (x-1)*+y%+(z+2)* =5.
C. (x+1)° +y*+(z-2)* =5. D. 22 +(y-1)" +(z+2)* =5.

AB=(0;—2;—4)= AB=24/5..
Vimét cau (S) c6 dudong kinh 4B =(S) nhan trung diém /(1;0;—2) lam tdm va ban kinh

R:ATB:\E;»(S):(x—l)Z+y2+(z+2)2:5..

Cau 27: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai di€ém 4(3;0;-1), B(5;0;-3). Viét phwong trinh cta
mat cau (S) dudng kinh 4B..
A (8):(x=2) +y +(z+2)" =4. B. (8):x*+)*+2* —8x+4z+12=0.
C. (8):x’+y*+2° —8x+4z+18=0. D. (S):(x-4) +y* +(z+2)" =8.

Loi gii
Tacd 4B =(2;0,-2) = [4B|=2V2.
Goi I la trung diém 4B = 1(4;0;-2).
Mat cau: (§):(x—4)" +y* +(z+2) =8.

Cau 28: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(—3;2;0) ,B (l; 2;4) . Viét phuong trinh mat
cau (S) duong kinh 4B .
A. (8):(x=1) +(py+2)" +(z+2)" =8. B. (8):(x+1) +(y-2)" +(z-2)" =16,

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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C. (8):(x+1)’ +(y-2)" +(z-2)" =8. D. (S):(x=1)" +(y-2)"+(z-2)" =32.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
AB

Tam 7 mat cau la trung diém AB nén I(—l; 2;2) vaban kinh R = - = 22,

Cau 29: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (1;2;3) va N (—1;2;—1). Mt cau duong kinh MN c6

phuong trinh la
A. xz+(y—2)2+(z—1)2 =20. B. x2+(y—2)2+(z—1)2 =5.
C. 2 +(y-2)" +(z-1)" =5. D. x* +(y-2)' +(z-1) =+20.

A Y A A YA VA VI VI Vi Vi Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi Vo VA Vi Vi VI VI Vi VI Vi Vi VI Vi VI VI Vo VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VA VI VA Vi Vi Vo Vo Vi VI VA Vi VI VO Vo VI VA VAV VI VA VAVA VAVAVA VA VA va v
Loi giai
Mit cau dwong kinh MN 6 tam 1(0;2;1) 1a trung diém MN va bén kinh R = IM =+/5
s PR 2 r \ 2 2
Do d6 mét cau nay c6 phuong trinh x* +(y-2) +(z—-1) =5.

Cau 30: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho cac diém A(l; 0;2),3(—1; 2;4). Phuong trinh mat
cau duong kinh 4B la:
AP+ (y-1)+(z-3)" =+3. B. X +(y-1) +(z-3)" =+12.
C. x*+(y-1)+(z-3)"=3. D. x*+(y-1) +(z-3)" =12.
Loi giai
Goi 1 (x; V; z) la tdm mat cau, nén I la trung diém AB.
Suy ra toa do di€m 7 (0;1;3).
Taco: IA=(;1;1)= R=14=1/3.
Nén phuong trinh mat cau: x> +(y—1)" +(z-3)" =3..
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0 DANG TOAN 4: PHUONG TRINH MAT CAU NGOAI TIEP TU DIEN
Cau 31: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, Viét phuong trinh mét cau (S) di qua bon diém
0,A4(1;0,0),B(0;-2;0) va C(0;0;4).
A. (S):x2 +y 422 —x+2y—4z=0. B. (S):x2 +y +2°+2x-4y+82=0.

C. (S):x2+y2+zz+x—2y+4z=0. D. (S):x2+y2+zz—2x+4y—82=0.

AV VAV Vo Vi Vi Vi Vo Vi Vi Vi VI Vi Vo VI Vi VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI VI VI Vi Vi VI VI Ve Ve VI V2 Vi Vo VI VI VA Vi VI Vi Vi Ve VA VI Vi VI VA Vo Vi Va VI VA VA Ve Va VE VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai
Chen A

Gia sit phuong trinh mét cau c6 dang:
(S):x2 +y +2"=2ax—2by—2cz+d =0 ( a’+b’ +c¢’ —d >0)

Vimit cau (S) di qua 0,4(1;0;0),B(0;-2;0)va C(0;0;4)nén thay toa dd bon diém Ian luot

d=0 d=0

\ |PP40+0-2.1a+d =0 a=t A ——

vao, ta co O+(—2)2+0—2(—2).b+d=0<:> bzfl :>(S):x +y +z —x+2y—-4z=0.
0+0+4*-24.c+d=0 c=2

Cau 32: Cho diém A(2;0;0), B(O;Z;O), C(O;O;Z), D(2;2;2). Mt cau ngoai ti€p t& dién ABCD c6 ban

e
A.g. B.3 c.?. D. 3.

AV VAV VA VAVAVAVE VA VAVEVEVAVAEVEVEVAVAVEVEVEVAVAVE VA VAV VAVAVAEVEVEVEVAEVAE VAVEVAVAE VAV VAVAEVAVE VAV VA VA VA VA VA VAVAVAVAEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Goi I(a;b;c) 1a tAm mat cau ngoai tiép tit dién 4BCD. Phuong trinh mét cau ngoai tiép ti

dién ABCD cédang (S): x*+y’+2z° —2ax—2by—2cz+d =0, a* +b’ +c* —d > 0.

Vi 4, B, C, D nén ta c6 hé phuong trinh

4—4a+d=0
d=4a-4 d=4a—-4
4-4p+d =0 d=0
=<a=b=c =<a=b=c =
4—4c+d=0

:b: :1'
12-12a +4a—4=0 |12-12a +4a—4=0 ° ¢
12—4q —4b—4c+d =0

Suy ra I(1;1;1), do d6 ban kinh mét cau la R=14=+/3 .

Cau 33: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho t& dién ABCD <6 A(L;1;1), B(1;2;1), C(1;1;2),
D(2;2;1). Tam I mit cau ngoai ti€p tit dién ABCD la:
A. z;z;E : B. 1(3;3;3). C.1I z;—3;3 ) D. /(3;3;-3).
222 222
Loi giai

Gia st I(a;b;c). Do I latdm mdt cau ngoai tiép tit dién 4BCD nén:

NANANANANANANN
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ep (=1 [(@=1+(b=1) +(c=1) =(a=1)" +(b=2) +(c-1)
IA=IC & 14> = IC* & (a—1) +( (a=1) +(b=1)" +(c-2)" .

A=ID 14 =ID*  |(g=1) +(b=1) +(c-1)" =(a=2) +(b-2)" +(c—1)

S
|
—
N
8]
+
—~
9
|
—_
~
8]
Il

2b=3 5
<<2¢=3 <a=b=c=—.Vay I é;i;E .
3 222
2a+2b=6

Cau 34: Trong khong gian véi hé truc toa d§ Oxyz, Cho m, n 1a hai s6 thuc duwong thoa man
m+2n=1.Goi 4, B, C lan luot 1a giao diém ctia mat phang (P):mx+ny+mnz—mn=0 véi
cac truc toa d¢ Ox, Oy, Oz. Khi mat cau ngoai ti€p ti dién O4BC cb ban kinh nho nhat
thi 2m+n c6 gia tri bang

4 2 3
A —. B. —. C. 1. D. =.
5 5 5
AV VA VE VA VAV VAV Vi Vi VA V4 VI VI VA V4 VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI V2 V2 V4 V2 VI VA YA V2 VA Vo VA VA VAV VA VA VA VI VI VA V2 V2 V2 VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVAYS
Loi giai
Chon A

Phuong trinh mit phing (P):mx+ny + mnz—mn=0 <=+ 242 -1,
nom

Do 4, B, C Ian luot 1a giao di€m ctia mit phang (P) véi cac truc toa dd Ox, Oy, Oz nén

A(n;0;0); B(0;m;0); C(0;0;1) khi d6 tam mit cau ngoai tiép t dién 0OABC la 1(%%%) :

Theo débaitacéo m+2n=1<>m=1-2n :I[g;l_zn;lj.

2 2
2
Ban kinh m4t cau ngoai tiép t& dién OABC:RzOI:%\/5n2—4n+ =%,/5[n—§) +g
>1 /6
2\5

Vay ban kinh mét cau ngoai tiép tit dién OABC nho nhét khi n = % —m= %

:>2m+n=i.
5

Cau 35: Cho t diéen ABCD c6 toa d6 dinh A(2; 0; 0), B(0; 4; 0), C(0; 0; 6), A(2; 4; 6). Goi () la
mit cAu ngoai tiép tit dién ABCD. Viét phuong trinh mit cau (S') c6 tAm tring véi tAm ctia mét

cau (S) va cé ban kinh gdp 2 I4n ban kinh ctia mt cau ().

A. X+ +25—2x+4y+62-12=0. B. (x—1)" +(y-2)" +(z-3)" = 56.
C. x4y +2°—2x—4y—62=0. D. (x+1)2+(y+2)2+(z+3)2 =14.

Loi giai \
Chon B

Goi phurong trinh mét cau (S) c6 dang: x* +y* +z° —2ax—2by—2cz+d =0.

Vi () 1a mat cdu ngoai tiép t dién 4BCD nén ta co:
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2240°+0°=2.4.2-2b5.0-2.c.0+d =0 —4a+d=-4 a=1
0> +4>+0°-2.0.0-2b4-2.c0+d =0 L, |8b+d=-16 o 1h=2
0> +0>+6>—2.a.0-25.0-2.c.6+d =0 —12¢+d =-36 c=3
22 4+4° 46> -2.42-2b4-2.06+d=0 —4a—8b—12c+d =-56 d=0

= X+ yi 4 —2—4y—62=0=I(1; 2; 3) va R=+14 = R =214 .

Vay: mit cau (') c6 tam 1(1; 2; 3) va R'=2314:(x-1) +(y-2) +(z-3)" =56.
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0 DANG TOAN 5: PHUONG TRINH MAT CAU QUA NHIEU PIEM &THOA DK
Ciu 36: Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mit cau (S) di qua bon diém
0,A4(1;0;0),B(0;—2;0)va C(0;0;4).
A. (S):x2 +y 4+ +2x—4y+82=0. B. (S):x2 +y’ 4+ +x-2y+4z=0.
C. (S):x2 +y*+2°-2x+4y-8z=0. D. (S):x2 +y +2°—x+2y—-4z=0.
T Leigw
Chon D

Gia sit phuong trinh mét cau c6 dang:

(S):x2 +y +2" =2ax—2by—2cz+d =0 (a°+b° +c* —d > 0)

Vimit cau (S) di qua 0,4(1;0;0),B(0;-2;0)va C(0;0;4)nén thay toa d0 bon diém lan luot

d=0 d=0
P+0+0-2.1a+d=0 gzl
vao Ta co R & 2 =(8): X’ +)y +28 —x+2y—-4z=0.
0+(=2) +0-2(-2)b+d=0 |, __,
0+0+4°-24.c+d=0 c=2

Cau 37: Mat cau tam I(a;b;c) bankinh R c6 tAm thudc mat phang (P):x+y+z-2=0 vadiqua3
diém A(2;0;1); B(1;0;0); C(L;1;1) Tim (a+2b+3c).R.
A.12. B. 8. C. 4. D. 6.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VA Va VI VI VA VA VI Vo VA VE VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VI VAV VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
ChenC

Goi (8): x> +y* +z> —2ax—2by—2cz+d =0 1a phwong trinh mit cau thoa yéu cau bai toan.

NANANANANANANN

Vi (S) c6 tam I(a;b;c) nam trén (P):x+y+z—2=0 va di quabadiém 4, B, C néntacod

a+b+C=2 a=1
~4a—2c+d=-5 b=0
hé phurong trinh @ = .
—2a+d =-1 c=
—2a-2b-2c+d=-3 d=1

Khi d6 (S) c6 tam 1(1;0;1), ban kinh R=a? +b*+c* —d =1.

Vay (a+2b+3c).R=4.

Ciu 38: Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mit cau (S) di qua bon di€m
0,A4(1;0;0),B(0;—2;0)va C(0;0;4).
A (x=1)V+y*+2°=5. B. (x+1) +)*+2° =+5.
C. (x—1)2+y2+22=\/§. D. (x+1)2+y2+22=5.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A
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Tam [ € Ox = 1(x;0;0), (S) di qua 4, B nén:
A=IB (x—1) +1+4=(x-3)" +0+1 & x=-1= I(1;0,0).
Ban kinh ctia () 1a r=14=+/5.

Phuong trinh ctia mat cau () la: (x—1)° +y* +2 =5.

Cau 39:

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VA Va VA VA VA VAV Vo VA Va VA VA VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VAVE VAV VAVAVAVE

Trong khong gian voi hé truc toa d0 Oxyz, cho ba diém 4(1;0;0), C(0;0;3), B(0;2;0). Tap
hop cac di€m M thoa man MA®> = MB*> + MC* la méat cau c6 ban kinh la:
A. R=+2. B. R=4/3. C. R=3. D.R=2.

NANAANANANANANN

Loi giai
Chon A

Gidst M (x;y;z).

Ta c6: MA* =(x—1)2+y2+22; MB® =x2+(y—2)2+zz; MC? =x2+y2+(z—3)2.
MA* = MB* + MC*? <:1>()c—1)2+)/2+z2 =xz+(y—2)2+zz+x2+yz+(z—3)2
<:>—2x+1=(y—2)2+x2+(z—3)2 <:>(x+1)2+(y—2)2+(z—3)2 =2.

Vay tap hop cdc di€m M thoa man M4’ = MB* + MC* 1a mat cau c6 ban kinh 1a R = NG

Cau 40:

Trong khong gian Oxyzcho ba diém A(1;2;3), B(3;4;4), C(2:6;6) va I(a;b;c) la tam
duong tron ngoai ti€p tam giac ABC. Tinh a+b+c.

A B. 10. o 9 p. 3L

5 5 3

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VI VI Vo Vi Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 VI V2 VA VI VA VI V2 VI VA Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VA V2 VO VO VI VO Vi VO V0 V2 V2 VA VA VA VA VA VI Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Vi Vo

Loi giai

Tacé 4B=(2;2;1), BC =(-1;2;2) 3[@?,?5]:(2;_5;6).
Phuong trinh mit phang (ABC) 1a 2x-5y+6z-10=0.

Do I(a;b;c) 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC nén
]e(ABC) 2a-5b+6¢c-10=0
=18 <{(a-1)+(b-2) +(c-3)
A=IC (a=1) +(b=2)" +(c=3)" =(a—2)" +(b—6)"+(c-6)

3

2a-5b+6c=10 |“" 7o

4a+4b+2c=27<=b=4 .

2a+8b+6c=62 | _49

10

Il
—_
IN]
|
(98]
N—

S}
+
—
(o
|
N
~—

Vay a+b+c:?.
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Ciu 41: Trong khong gian Oxyz cho cac diém 4(3;0;0), B(0;3;0), C(0;0;3). Goi () la mit cau c6
duong tron 16n cling 1a duwong tron ngoai tiép tam giac ABC . Ménh dé nao sau day dung.
A.Diém O ndm trén (S). B. Diém O ndm trong (S).

C. Diém O ndm ngoai (). D. biém O la tam cua (S).

AV VAV VE VA VA VA VA VA VI Vi VI Vi VA VA VE Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI Vi Vi VAV VI Vi Vi Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI VI VI VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai
Ta c6 AABC déu nén tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC la G(L;1;1).

Khidd: OG=+3 ;: R=GA=+/6.Vi R>0OG nén diém O nim bén trong mat cau.

Cau 42: Trong khong gianvéi hé toa dd Oxyz cho mit cau (§) c6 tdm / ndm trén mit phing (Oxy)
va di qua ba diém A4=(1;2;-4), B=(1;-3;1), C=(2;2;3). Toa dd tam I la:

A. (0;0;1). B. (—2;1;0). C. (O;O;—2). D. (2;—1;0).
AV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VAV VAVAVEVE VA VAVE VA VA VAV VA VE VA VA VA VE VA VA VAV VA VE VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVA VAVAVAVA VAVAVAVAEVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Chon B

(I)e Oxy = 1(a;b;0).
{]A_]BQ{(Ia)2+(2b)2+16—(1a)2+(3+b)2+1 @{az_z'
A=1C  |(1-a) +(2-b) +16=(2—a) +(2-b)' +9 (b=!

Ciu 43: Trong khong gian Oxyzcho ba di€m 4(1;2;3), B(3;4;4), C(2:6;6) va I(a;b;c) 1a tam
duong tron ngoai ti€p tam giac ABC. Tinh a+b+c.
A% B. 10. c. % p. 3L
5 5 3

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VE VA VA VI VA VA VE VA VA VA VAV Vo VA Ve VA VA VAV VI VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

Tac AB=(22;1), BC=(~1;2;2) = [ 4B, BC |=(2;-5:6).

NANANANANANANN

Phuong trinh mit phang (4BC) 1a 2x-5y+6z-10=0.

Do I(a;b;c) 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC nén

Ie(4BC) 2a-5b+6¢—10=0

U=1B <(a-1)+(b-2) +(c=3) =(a=3) +(h—4) +(c—-4)’

4=IC (a=1) +(b=2) +(c-3)" =(a-2)" +(b-6)" +(c—-6)
3

2a-5b+6c=10 |“" 7o

4a+4b+2c=27<{b=4 .

2a+8b+6c=62 | _49
10

Vay a+b+c:?.
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Ciu 44: Trong khong gian voi hé truc toa d Oxyz, cho ba diém 4(1;2;-4), B(1;-3;1), C(2:2;3).
Tinh duong kinh / caa mdt cau (S) di qua ba diém trén va cé tim ndm trén mat phang
(Oxy).

A. [=241. B. =226 C. 1=211. D. =213,

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE AVAVAVE VAVAVAVAVAVAVAVAVAVA

Loi giai

Chon B

Goi tAm mit cau la: /(x; y; 0).

{IAzIB \/(X—1)2+(y—2)2+42 z\/(x_1)2+(y+3)2+12

HA=1C | Ja=1) +(y=2) +4> ={(x=2) +(v-2) +3’

- (y=2) +4*=(p+3) +1
X =2x+14+16=x>—4x+4+9

O [ e [ 4 =20,

2x=-4 y=1

Ciu 45: Hai qua bong hinh cau c6 kich thude khéc nhau duoc dat & hai goc cia mot can nha hinh
hop chit nhat. Mbi qua bong ti€p xtic véi hai biic tudng va nén ctia cin nha do. Trén bé mat
cia mdi qua béng, ton tai mot diém c6 khodng cach dén hai biec twong qua béng tiép xtc
va dén nén nha lan lugt 1a 9, 10, 13. Téng dd dai moi duong kinh ctia hai qua béong d6 1a:

A. 64. B. 16. C. 32. D. 34.
AV VA Ve VA VA VA VA VA VE VA VAV VA VI VA VA VI VI VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VAV VE VA Y VA VI VA VA VA VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA V4 NANANANNANNANANANN
Loi giai
Chon A

Chon hé truc toa d0 Oxyz gan véi goc tueong va cac truc la cac canh goc nha. Do hai qua
cau déu tiép xuc voi cac buc teong va nén nha nén tuong tng ti€p xtc véi ba mat phang

toa d0, vy tam cau sé c6 toa d0 1a I(a;a;a) voi a >0 vacobankinh R=a.

Do ton tai mot diém trén qua bong c6 khoang cach dén cac birc tuong va nén nha lan luot
14 9, 10, 13 nén ndi cach khac diém 4(9;10;13) thudc mit cau. Ttr d6 ta c6 phuwong trinh:

(9—a)’ +(10-a) +(13-a)’ =a*,
Giai phuong trinh ta dugc nghiém a =7 hodc a=25.

Vay ¢6 2 mit cau thoa man bai toan va tong do dai duwong kinh 1a 2(7+25)=64.
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0 DANG TOAN 6: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM, TIEP XUC VOI MAT
PHANG

Cau 4e6:

Trong khong gian Oxyz, mit cau (S) o6 tam 7(-1;2;1) va tiép xtc véi mit phéng

(P): x—2y-2z-2=0.

Al (x+1) +(y=2)" +(z-1)"=9. B. (x+1)° +(y-2)" +(z+1)" =9.
C. (x+1)2+(y—2)2+(z—1)2 =3. D. (x+1)2+(y—2)2+(z+1)2 =3.

Loi giai \
Bé4n kinh mit cau la R:d(A,(P)):w:&

Phuwong trinh cia mt cau (§)1a (x+1)° +(y-2)" +(z-1)" =9.

Cau 47:

Trong khong gian véi hé toa doOxyz, cho mit phing (P): 2x+2y-z-3=0 va diém
1(1;2-3). Mit cau (S) tam I va tiép xtc mp(P) c6 phuong trinh:

A (8):(x+1) +(y-2) +(z-3)" =4. B. (S):(x~1) +(y-2) +(z+3)" =16.

C. (8):(x=1) +(y-2) +(z+3)" =4. D. (8):(x-1) +(y-2) +(z+3)" =2.

AV VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VI VI VI VA VA Vi VAV VA VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VA VI Vi Vi VI VI VA VI VI VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Ta co (S) la mét cau c6 tam 7(1;2;-3) vabankinh R.
Vi (S) ti€p xtic v6i mit phang (P): 2x+2y—z-3=0 néntaco
R=d(I;(P))=2.

Vay phuong trinh mat cau can tim la: (x—1)* +(y—2)* +(z +3)* =4.

Cau 48:

Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz, cho mit cau tam 7(4;2;-2) ban kinh R tiép xtc véi
mat phang ():12x—5z-19=0. Tinh ban kinh R .
A. R=313. B. R=13. C. R=39. D. R=3.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo VI Vi VO Vo Vi Vi VA VA Vo V2 Vi V2 V2 VI VA VI VI VI VI Vi Vi Vi Vi Vi V2 V2 Vi VI VI VI 0 V2 V2 VO V2 VI VI Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI V2 VI VI VA VA VI Vo Vi Vo Vi Vo

Loi giai
Chon D

Tacod: R=d

12.4-5.(-2)-19)
(1) = =3

2

12° +0% +(-5)

Cau 49:

Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, phuong trinh nao duwdi day la phuong trinh mat cau
c6 tam 7(1;2;-1) va tiép xtc voi mit phang (P):x—2y-2z-8=07

A (x=17+(y=2) +(z+1)’ =9.. B. (x+1) +(y+2) +(z—1) =9..

C. (x+1)" +(y+2) +(z-1)" =3. D. (x-1)"+(y-2)" +(z+1)° =3.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Goi mét cau can tim 1a ().
Ta c6 () la mat cau c6 tam 7(1;2;-1) va ban kinh R.

Vi (S) ti€p xtic véi mat phang (P):x—2y—-2z—-8=0 nén ta cd
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_ [1-2.2-2.(-1)-3] 3

JE(2) +(-2)

Vay phuong trinh mat cau can tim la: (x—1)" +(y—2)"+(z+1)" =9.

R=d(I5(P))

Cau 50: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, Viét phuong trinh mat cau tam /(1; 2; 3) va tiép xtc

voi (Oyz)?
A. (x=1)" +(y-2) +(2-3)" =4.. B. (x=1)" +(y-2) +(z-3)" =1..
C. (x=1) +(y-2) +(2-3)" =9.. D. (x-1)" +(y-2)" +(z-3)" =25..

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VI VI Vo Vi Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vo V2 VO VI VA VI VO VI VI Vi Vi V2 Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VA V2 VO VI VI VO Vo VO VO Vi V2 VA VA VA VA Vi V2 VI VA VA VA Vi Vi Vi Va Vi Vo

Loi giai

Do mit cdu tiép xtc véi (Oyz) néntacd R= d[l,(Oyz)] =|x|=1

=(8):(x—1) +(y-2) +(z-3)" =1

Cau 51: Trong khong gian toa dd Oxyz, cho diém M (1; ;—2) va mit phing (a):x—y—2z=3. Viét
phurong trinh mét cau (S) cé tim M tiép xtc véi mdt phang ().
A. (x=2)" +(y-1) +(z+3) =9. B. (x—2) +(y—1)’ +(z+3)* =10.
C. (x=2) +(y-1)" +(z+3)" =4. D. (x-2) +(y-1) +(z+3)" =13.

AV VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VI Vi VAV VA VA VA VI VA VA VA VA VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon D

Goi M 1a hinh chiéu cua / trén Oy = M (0;1;0)
Mt cau (S) tam 7(2;1;-3) va tiép xtic véi truc Oy c6 bén kinh IM =13

Vay (S) 6 phuong trinh (x—2)" +(y—1)" +(z+3)" =13.

Cau 52: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho madt phéng (P) c6 phuong trinh la
2x+2y—z+16=0. Viét phuong trinh ctia mét cau (S) c6 tam 7(-3;1;0), biét (5) ti€p xtc
v6i mat phang (P).
A (8):(x+3) +(y-1) +2* =4. B. (S):(x-3)" +(y-1)’ +2* =16.
C. (8):(x+3) +(y+1) +2*=16. D. (8):(x+3) +(y-1)" +2> =16.
o Leigia

Vi () tiép xtic v6i (P) nén (§) c6 ban kinh R=d(1,(P))

_|2.(—3)+2.1—0+16|_4
NTONET
Phuong trinh mét cau (§):(x+3)" +(y—1) +2z* =16.

Ciu 53: Trong khong gian hé toa d0 Oxyz, cho di€m /(1;2;4) va (P):2x+2y+z-1=0. Viét

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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phurong trinh mét cau (S) tam / tiép xtc véi mit phang (P).
A. (x—1)2+(y+2)2 +(z—4)2 =4. B. (x—l)2+(y—2)2+(z—4)2 =3.
C. (x—1)2+(y—2)2+(z—4)2 =9. D. (x+1)2+(y+2)2+(z+4)2 =9.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai

Do (P) tiép xtic (S) nénban kinh R=d(I;(P))=3

=(8): (x=1) +(y-2)" +(z—4)" =9..

Cau 54:

Trong khong gian Oxyz, goi I (a;b;c) 1a tAm mét cau di qua diém A(1;-1;4) va tiép xtic véi
tat ca cdc mit phang toa d6. Tinh P=a—b+c.
A. P=3 B. P=9 C. P=6 D. P=0

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI V2 VI VO VI Vo Vi Vi Vo Vo Vi VO Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VI VI Vi Vi Vi Vi Vi V2 V2 Vil VI VI VA I V2 V2 V0 VI VI VI Vi V0 V0 VI VA VI VA VA VA VA VI VI VA VA VA VI Vo Va Vo Va Vo

Loi giai
Chon B

Vi méat cau tdm 7 tiép xutc véi cdc mat phang toa dd nén

a=b=c
4(1,(092))=d (1,(020)=d(1,(0w)) = [al=lp|=ld] =|" """
a=-b=—c

Nhén thay chi c6 treong hop a =-b=c thi phuong trinh A/ =d (I ,(Oxy)) co6 nghiém, cac
treong hop con lai vo nghiém.

That vay:

V6i a=-b=c thi I(a;—a;a)

Alzd(l,(ny)) c>(a—1)2 +(a—1)2 +(a—4)2 =a’ ©a*-6a+9=0 <a=3
Khidoé P=a-b+c=9.

Cau 55:

Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, cho mat cau (S) di qua diém A4(2;-2;5) va tiép
xtc véi cdc mit phang (a):x=1, (B):y=-1, (7):z=1.Béan kinh mat cau () bang.
Al B. \33. C.32. D. 3.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VI Vi VAV VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon D

Goi (a;b;c) la tam mat cau.
a—1/=b+1/(*)
Ta cd: {|a—1|=|c—1|(**)
(a=1)" =(a=2) +(b+2) +(c-5) (**%)

b=-c

T (*) (**) = .

e [b+c+2=0
Xét b=—c:

-Twe (%%) :{

a=c

a+c=2"
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a=4
-Véi a=c thay vao (***) = <b=-4= R=|a—1/=3.
c=4

Tuong ty cac truong hop khac. -
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0 DANG TOAN 7: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM VA PUONG TRON

TREN NO.

Cau 56: Trong khong gian véi hé toa &6 Oxyz, cho mit cau (S§):x*+y* +z’—2y =0 va mit phang
(P):2x+2y+z=0. Ban kinh duwong tron giao tuyén ctia (P) va (S) la

A.g. B.l. 1 D.ﬁ.
3 3 C. . 3

AV VAV Vo Ve Ve Vi Vo Vi Vi Vi VI Vi Vo VI Vi VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI Ve VI Vi Vi VI VI Ve Ve VI VI Vi Ve Vi Vi VA Vi Vi Vi Vi Ve VA VI Vi VI VI Vo Va Vi VI VA VA Ve Va VE VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai
Chon D

Mait cau (S) c6 tam 7 =(0;1;0) vabankinh R=1.

Khoéang céch tir diém I dén mat phing (P):h=d(L,(P))= %

Ban kinh duong tron giao tuyén cta (P) va (S) lar=vR*-h’ = g .

Cau 57: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho diém 7(2;4;1) va mat phéng (P):x+y+z-4=0.
Tim phuong trinh mét cdu (§) 6 tdm 7 sao cho (§) cdt mit phang (P) theo mot duong tron
c6 duong kinh bang 2 .

A (x+2) +(y+4) +(z+1)' =4. B. (x—1)" +(y+2) +(z-4)" =3.
C. (x-2) +(y-4) +(z-1)" =4. D. (x-2)" +(y-4)" +(z-1) =3,
Loi giai

, 2+4+1-4|

Ta c6: d(I1,(P))="————==3.
)= e

Goi R 1a ban kinh mét cau, ta co: R* =3+1=4.
= (8):(x—2) +(y—4) +(z-1) =4.

Cau 58: Duong tron giao tuyén cua mit cau (S) tam/(3;-1;-4), ban kinh R=4 va mit phang
(P):2x-2y-z-3=0.Tam H cua duong tron la di€ém nao sau day?
A. H(1;1;-3). B. H(-1;13). C. H(L;13). D. H(-3;1;1).
AV VAV VE VA VA VA VE VA VI Vi VI VI Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI VI VI VA VA Ve VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VA VS
Loi giai

Goi d qua I(3;-1;—-4) vavuong goc (P):2x—2y—z-3=0.

x=3+2¢
=<y=-1-2t,teR. H=dn(P)=t=-1= H(1;1;-3).
z=—4—t¢

Cau59: Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (§):x” +y” +z° —2x-4y—62=0. Mat phang (Oxy)
cat mit cau (S) theo giao tuyén la mot dudong tron. Dudng tron giao tuyén &y cé ban kinh
r bang.
A r=+5. B. r=+/6. C.r=2. D.r=4.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai
Chen A

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 46



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Mit cau c6 ban kinh R=+1+4+9 =14 va tam 7(1;2;3).
Khoang cach tir tam / ctia mdt cau dén mit phang (Oxy) la d =3.
Ban kinh duong tron giao tuyén 1a r =R —d* =45 .

Cau 60:

Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho mét cau (5) :(x—2)2 +(y +3)2 +(z—4)2 =25. Mat
phéng (Oxy) cat mit cau (S) c6 giao tuyén la mot dudong tron c6 ban kinh béng:
A. 21. B. 3. C.6. D. 8.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VAV VA VI VO Vi Vo VI Vo Vo Vo Vi VO Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VI VI VO VA VI Vi Vi VO Vi Vi V2 Vo Vi VI VI VA 8 V2 V2 VO VI VI VI Vi VO VI VI V2 V2 VA VA VA VI V2 Vi VA VA VA VI Vo v VA Ve Vo

Loi giai

Mat cau (S) c6 tam: 7(2;-3;4),R =
Goi H 1a tam duwong tron cat nén H 1a hinh chiéu cta I. Vay H (2;-3;0).

Ban kinh dudng tron: r =VR® ~IH* =5’ —4> =3,

Cau 61:

Mit cau (S) c6 tam 7(-1,2,-5) cit (P):2x-2y—z+10=0 theo thiét dién la hinh tron c6
dién tich 37 ¢6 phwong trinh () la:

A. (x+1) +(y-2)" +(z+5) =16. B. X’ +)’ +2° +2x—4y+10z+18=0.

C. (x+1)" +(y-2) +(z+5)" =25. D. X’ +)’+2° +2x-4y+10z+12=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VA VI VI VA VI Vi VAV VI VA VI Vi VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VA VIV VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaAVE

Loi giai

Goi 7,R 1a ban kinh thiét dién ctia (S) véi (P) va ban kinh mat cau.
Tacd B=xr’ =3x=r :3:>r:\/§.
Mit khac khoang cach tir tam /(-1,2,5) dén (P):2x-2y—-z+10=0 la.
h(1.(P))= [21-22+5+19 =3= R=~r+h* =9+3=+12..

J2 +(=2) +(=1)
Vay phuwong trinh mat cau (S) la.
(x+1) +(y-2) +(z+5) =12 X +)* +27 +2x— 4y +10z+18 = 0.

Cau 62:

Trong khong gian voi hé toa d0Owyz, cho diém 7(1;,-2;3) va mat phang
(P):2x+2y—z—-1=0. Mat phang (P) cit mit cau tAm 7 , ban kinh 4 . Tim toa d6 tAm va

béan kinh ctia dwong tron giao tuyén.

7 27 7 27
A K|=-Z5 ] r=2 B. K| === |,r=245.
[ 33) - ( 33)'” ¥

3

c K(z._z z)r_z D. K[_Z%Zj r=243.
37 33 3'3°3

AV VA VA VE VA VA VEVE VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VAV VI VA VA Vi VI VI VI Vi VI VI V VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai

Chon A
d(1(P) =27 =4 -2" =2\3.

Goi d la duong thang di qua / va vudng géc véi (P). K 1a giao diém ctia d va (P) suy ra K

la tam dwong tron giao tuyén. K [Z,—z Zj

37 373

Cau 63:

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém A(1;2-2) va mit phang

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo
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(P):2x+2y+z+5=0. Viét phuong trinh mat cau (S) tdm 4 biét mat phang (P) cat mat
cau (S) theo giao tuyén la duong tron cé chu vi bang 87..

A (8):(x—1) +(y-2) +(z+2) =25. B. (S):(x—1)" +(y-2) +(z+2)" =5.

C. (8):(x=1) +(y-2)" +(z+2)" =16. D. (8):(x—1) +(y-2) +(z+2)" =9.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VI VI VA VA Vi VA VE VI VA VA VI VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon A
Goi / la tam duong tron (C), khi d6 14 L(P) =I4=d(4;(P))=3..

Duong tron (C) c6 chu vi bing 87z. Do dé: 2zr =87 = r=4..

Goi R 1a ban kinh mt cau (S) = R=+r?+ L4 =\#+3* =5,
Vay phuong trinh mat cau (8): (x—1)" +(y-2)" +(z+2)" =25..

Cau 64:

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mit cau (S):x’+)’+z°+x-y+z-1=0 cit mit
phang Oxy theo giao tuyén la mot duong tron. Tim tam va ban kinh ctia dwong tron nay.
A. T —1;1;0 ,rzﬁ. B. / —1;1;0 ,r:&.
2°2 3 22 3
J6

C. 1(_1;1’0]”':&' D. [(_1;1;0),r=_-
272 2 2

VAV VAV VAV VE VA VIV VI VIV VA Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VAV VA VI VI VA VI Vi Vi VI VI VI Vi VI VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo Vo VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai
Chon C
Goi / 1a tam duodng tron giao tuyén cta mat phang Oxy va mat cau (). Khi d6, 7 1a hinh
chidu vudng géc ctia tam mét cau 1én mat phang Oxynén [ [—%;%;Oj .
Khi mit phang Oxy cit mit cau (S) c6 tam M , ban kinh R theo giao tuyén la duong tron

c6 ban kinh  thi ta c6 m&i quan hé nhu sau: [d (M, Oxy)]2 +r2 =R,

:r2=R2—[d(M,Oxy)]2 =g:>r=§.

Cau 65:

AV VAV VA VA VEVE VA VA VAV VE VA VA VI VA VA VE VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA Vi VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE

Trong khong gian véi hé toa do0 Oxyz, cho mat cau (§):x*+y*+z° =1 va mat phang
(P):x+2y-2z+1=0. Goi (C) la dwong tron giao tuyén ctia (P) va (S). Mat cau chira
duwong tron (C) va qua diém A(1; 1; 1) cé tam la 7 (a; b; ¢). Tinh S=a+b+c.

1 1

A. S=1. B. S=-1. C.S=—. D. S=—.
2 2

NANANANANANANN

Loi giai
Chon D
Goi phuong trinh (S8) f(x; y;z) =0 {f(x; y;z) =x’+y’+z° =2ax-2by-2cz+d = 0}.
Goi M (x,,; yy5 2, ) thudc duong tron giao tuyén = f(x,.; y,; z,,)=0.
Me(S)=x, Ty, tzy, —1=0= (x5 ¥y ZM)—<X§/[+in+ZjJ)=O.
= —2ax,, —2by,, —2cz,, +d +1=0.
Ma M e(P) ; vi duong tron cé nhiéu hon ba diém khong thing hang.
= —2ax,, —2by,, —2cz,, +d +1=0.
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Mé( )'x+2y—22+1=0 = -2ax,, —2byM—ZCZM+d+l=k(x+2y—2z+1).
= (8):x’+y +2 —1+k(x+2y—-2z+1)=0.
Ma A(L; 1;1)e(8"):2+2k=0=k=—1.

1
= (8):x*+y*+2" —x-2y-2z-2= Onenl(; —l;lj.Véy S=a+b+c=5.
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0 DANG TOAN 8 PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM VA PK CUA DAY
CUNG.

Cau 66: Trong khong gian v6i hé toa dd6 Oxyz, cho diém A(—2;—4;5). Phuong trinh nao dudi day la

phuong trinh ctia mat cAu tdm la A4 va cat truc Oz tai hai diém B, C sao cho tam giac ABC

vuong.
A (x+2) +(y+4) +(z-5) =40. B. (x+2)" +(y+4)" +(z-5)" =82.
C. (x+2) +(y+4) +(z-5) =58. D. (x+2) +(y+4) +(z—5)" =90,
VAV VAV VAV VI VA VA VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi VA VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VA VI VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVAVAVAVAVAVE
Loi giai
/_\"II
— c
B

Do 4B = AC nén tam gidc ABC vudng tai 4.Do d9, trung diém H ctia doan thang BC la
hinh chiéu ctia diém A4 1én truc Oz.

Tac6: R=AHN2 =d(4,02)2 =x 2 +y,> 2 =2410

Vay mit cau c6 phuong trinh: (x+2)" +(y+4)" +(z—5)" =40

Cau 67: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat cau (S) tam [ (2;5;3) cit duong théng

d :%:%: Z;2 tai hai diém phan biét 4, B véi chu vi tam gidc I4B bing 14+2+/31. Phuong
trinh mit cau () la

A. (x=2) +(y-5) +(2-3)" =31. B. (x—2) +(y-5) +(z-3)" =49,

C. (x=2) +(y-5)" +(z-3)" =124. D. (x-2)" +(y-5) +(z-3)" =196.

Loi giai

Tacéd d di quadiém M (1;0;2),u =(2;1;2). Do d6 d(1,d)=

@—3\/5.

g

2
Taco AH =R ~(3v2) =VR*-18, chu vi tam gidc /4B 1a 2R+2VR* =18 =14+ 2431
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R>—18=80+14/31-2(7+/31|R+R*
VR -18=7+31-R & ( )
T+31-R>0
(7+\/§)R=49+7\/§ R=7
p=— = S R=7.
R<7e AT R=74 AT

Vay phuong trinh mat caula (x—2)" +(y-5)" +(z-3)" =49.

Cau 68: Trong khong gian Oxyz, mt cau tdm /(2;5;3) cat dudng thing d : x2—1 = % e ; 2 tai hai diém

phan biét 4; B véi chu vi tam gidc I4B bang 10+ 27 <6 phuong trinh:

A (x=2) +(y=5) +(-3)' =7 B. (v=2) +(y-5) +(:-3) =28
C. (x=2)" +(y-5) +(z-3)" =25 D. (x—2)" +(y-5)" +(z-3)" =100
Loi giai
A

. 1 N N \ 2 , H:Mlaj”
Goi H la hinh chiéu cau I trén duong thang d . Tacé IH =d(I;d) = ﬁ =342.
u,

véi M (1,0;2)ed;u, =(21;2).

d4t HA = x trong tam gidc vudng I4H ta cd: I4 =~ HA> + [H* =~/x* +18
theo gia thiét ta c6 : IA+IB+ AB = 24x* +18 +2x =10+ 24/7 .

2
_7
<:>2(\/x2+18—5)+2 V)20 —2 21 L J7=0
( ) Nx2P+18+5

J J

= x—\ﬁ LH =0<:>x=\/7.
( )[\/x2+18+5

= R=I4A=~HA> +IH> =5 .

vay phuong trinh mat cau 1a: (x—2)" +(y-5)" +(z-3)" =25

Cau 69: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d :x—_l1 = % =Z +13 va mat cau (S ) tam
I ¢6 phuong trinh (§):(x— 1)2 +(y- 2)2 +(z+ 1)2 =18. Puong thang d cét () tai hai diém 4, B

. Tinh dién tich tam giac /4B .

AV Vo Vi Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi VI Vi VA Vi Vi Vi V2 VI VI VA VA Vi VI VA Vi Vi VO Vil Vi Vi Vi Vi VI VI VI Vi V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V2 V2 V2 VA VA VA VA VA V2 Vi VI VA VA VI Vi Vi Va Va Vo
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A —. B. —. C ——. D. ——
6 9 3

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

NiT 811 811 16V11
—

Loi giai
T _1'“'&\
g B
/ \
\
|'l___,_—-— T ke T
Wl
X i M S d
he SRR O RN | PN _“_4,;
T S - B

Duong thing d di qua diém C(1;0;-3) va c6 vecto chi phuong u =(-1;2;-1)
Mt cau (S) c6 tam 7(1;2;-1), ban kinh R =32

Goi H la hinh chiéu vuong goc ctia I 1én duong thang d .

[C.4]

Khi d6: IH = H ,véiﬁ:(o;—Z;—2);2x+y—3z—4=0
u
2 2 2
Vay IH:\/6 +22+2 :\/%
V1+4+1 3

Suy ra HBleS—%z#

1 1 66 86 81

Vay, S, =—IH-AB=—
o> Qo =5 273 3 3

Cau 70: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho mdt cau (S) X+’ +2 - 2x—4y+2z-3=0 va

x=2-5t
duong thang d :4 y =4+2¢. Duong thing d cat (S) tai hai diém phan biét 4 va B . Tinh do dai
z=1
doan A4B?
A. —2\/ﬁ : B. —2\/5 : C. —\/ﬁ : D. —29 :
17 29 17 29

Loi giai
Toa do cac giao diém caa d va (S) la nghiém ctia hé phuong trinh sau:
x=2-5t
y=4+2t
z=1
Ay - 2x—dy+2z-3=0 (¥
Tir (*) ta c6: (2—5¢)" +(4+2¢) +12=2(2-51)—4(4+21)+2-3=0.
t=0
29 -2t=0< 2.

t=—
29
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_4a8
x=2 2 fzo 48 120
Véit=0=> y=4:>A(2;4;1) hoact=—=<y=—=B| —; —; 1.
29 29 29° 29
z=1
z=1
Vay 4B = 104 AB=@.
29°29 29

Céch 2: Tinh khoang céch d tir tim dén duong théng. Khi @6 4B =2+R*—d* .

Cau 71:

Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mét cau (S) c6 tam I(1;-1;2) va duong thang

d:xT_lzlli. Puong thing d cit mat cau (S) tai hai diém 4 va B véi 4B=10. Viét
phuong trinh cia mét cau ().

A (8):(x=1) +(p+1) +(z-2)" =31 B. (8):(x+1) +(y—1) +(z+2)" =31.

C. (S): (x=1) +(y+1)’ +(z-2)" =27 D. (8):(x+1)" +(y-1) +(z+2)" =27.

VAV VAV VA VI VI Vi VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi VI VI VA VA VI VA VAV VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai

Goi H latrung diém 4B tacod: IH =d(I,d)va IH Ld.
H(1+t;—t;t) = IH = (t;~t + ;£ -2).

Vi: IH Ld=1Hu,=0=1=1.

= H(2%-L1)=d(I,d)=1H =2

Tam giac IAH vudng tai H nén: I4=~AH” + [H’ ‘f

Vay phuong trinh mat cau (8):(x—1)" +(y+1)°

Cau 72:

x+2 y-2 z+3
3 2

Trong khong gian toa dd Oxyz, cho di€ém A(0;0; —2) va duong thang A:

. Phuong trinh mt cdu tam 4, cit A tai hai diém B va C sao cho BC =8 1a?
A (S):(r+ 2P 4 (=3P 4 (+1F 16, B (S):(s+2+y 45225,

C. (8):x*+y*+(z+2) =16. D. (8):x*+y*+(z+2)" =25.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 53



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Chon D

Ké AH LA (HeA)= HB=HC=4.
x=-2+42t

Tacd A:qy=2+3t (teR)= H(2t-2;3t+2;2t-3) = AH = (2t -2;3t+2;2¢ -1).
z=-34+2t

Laic6 u, =(23;2), AH LA < AHu, =0 < 2(2t-2)+3(3¢+2)+2(2t-1)=0

& 1=0= AH = (2:2-1) = AH =(=2)’ + 2> +(-1)’ =3.

M3t cau (§) c6 tm A4(0;0;-2), ban kinh R =+ AH* + HB* =3’ +4* =5
=(8):x*+ ) +(z+2)2 =25.

x=-1+t
Cau 73: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Cho diém 1(0;0;3)va duong théng d:sy=2t
z=2+t
Phuong trinh mét cau (S) c6 tim [ va cat duong thang d tai hai diém 4, B sao cho tam
gidc I4B vuong la:

2
A. x2+y2+(z—3)2:§. B. x2+y2+(z—3)2:§.
2 2 2 4 2 2 2 3
C. x*+y*+(z-3) = D.x"+y +(z—3) =2
AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VA Vi VAV VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI V VI VI VI VA Vi VI VI VA VI VI VI Vi VI VA VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon A
* Goi H(-1+1,2t;2+t)ed la hinh chiéu vudng géc ctia I 1én duong thang d
—— 1 22
:>]H.ad=0<:>—1+t+4t—1+t=0<:>—2+6t=0<:>t=§:>H _5;5;

:>717=(—1+t;2t;—1+t)
* Ta ¢ vecto chi phuong ctia d : a, =(1;2;1) va IH Ld
2 2 2
=1IH = 2 + 2 +(% =&
3 3 3 3
* Vi tam gidc /AB vuong tai / va I4A=IB=R. Suy ra tam gidc IAB vuong can tai /, do d6
ban kinh:

R=14= ABcos45’ = 21H.%= J21H :ﬁ.#:#

.8

[SSHIEN

* Vay phuong trinh mat cau (8):x* +y* +(z-3)

Cau74: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, Cho diém 7(3;4;0) va duwong thang

-1 -2 +1 /) \ v M 7oA Y ° . 3en
:x1 _Z - Z_4 . Viét phuong trinh mat cau (§) cé tam / va cat A tai hai diém 4,B

sao cho dién tich tam gidc /4B bang 12.

A. (x+3)2+(y+4)2+22 =25. B. (x+3)2+(y+4)2+z2 =5.
C. (x=3) +(y-4)" +22=25. D. (x-3) +(y-4) +2* =5.
N N Loi gidi N N
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Goi H la trung diém 4B.Khidé S, = %AB.d(Z,A) = AB=8.

Do d6, R* = HA* +d(I,A) =4* +3* =25

Cau75: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, Cho diém I(L,7;5)va duong thang
d: XT_I = y__—l6 =§. Phuong trinh mat cau c6 tam / va cit duong théng d tai hai diém A, B
sao cho tam giac dién tich tam giac IAB bang 2./6015 1a
A (x=1) +(y=7)" +(z-5)" = 2018. B. (x—1)" +(y-7)" +(z-5)" = 2017.

C. (x-1) +(y-7) +(z=5)" =2016. D. (x—=1)" +(y-7)" +(2-5)" = 2019.

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Va VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI V VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VA VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVEVAVE

Loi giai
Chen B

Goi H 1a hinh chiéu ctia 1(1;7;5) trénd=> H(0;0;—4) = [H =d (I;d) =23
2
S s =#=> AB=2§%=\/8020 =R =IH® +[ATBJ =2017

Vay phuong trinh mat cau 1&: (x—1)° +(y-7)" +(z-5)" =2017.
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0 DANG TOAN 9: PHUONG TRINH MAT CAU BIET TAM THUOC D, THOA PK

x=3_y_z+2
1 1 1
M(2;-10). Goi (S) 1a mét cau c6 tam 7 thudc dudng thang d va tiép xdc véi mp (Oxy)

Cau 76: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thing d: va diém

tai diém M . Héi cd bao nhiéu mat cAu thoa man?

A.2. B. 1. C. 0. D. V6 6.
AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VAVAVEVE VA VA VE VA VA VAV VA VE VA VA VAVE VA VA VAV VA VE VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVA VA VA VAV VAVA VAV VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Chon B
x=3+¢

Tacd d:y=t nén [ed=1(3+t6;,-2+1), W:( l+t0+1-2+1)
z=-2+t
Mit phang (Oxy) c6 vtpt k =( 0;0;1).
Ta cé: [W;lﬂ:( 1+t;—t—l;0):6<:>t+1:0<:>t:—1 nén /( 2;-1;-3)
3

R=d(1,(0xy))=T=3.Véy (x=2)" +(y+1)" +(z+3)" =9.

Cau 77: Trong khoéng gian Oxyz, cho duwong thang d:xT_lz%ziz va hai difém A4(2;1;0),

B(-2;3;2). Phuong trinh mét cau (S) di qua hai diém 4, B va c6 tim thudc duong thang

d:
A. (x+1)2+(y+1)2+(z+2)2 =16. B. (x—1)2+(y+1)2+(z—2)2 =9.
C. (x=1) +(y-1) +(z-2)" =5. D. (x+1) +(y+1)" +(z-2)" =17.

Loi giai
+Goi / 1atdm ctia médt cau (S). Vi I ed nén I(1+26;6,-21),teR.
+ Do mit cau (§) diquahai difm 4, B nén IA=IB=r = IA*=IB’=t=-1
= 1(-1;-1;2) :>r=1A=\/ﬁ.Véy (S): (x+1)2+(y+1)2+(z—2)2 =17.

Cau 78: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, phuwong trinh médt cau di qua hai diém A(3;—l;2),
B(1;1;-2) va c6 tam thudc truc Oz la
A. X +)*+2°=22-10=0. B. (x—1)’ +y*+2* =11.
C. x2+(y—1)2+22=11. D. x*+y’ +2z*-2y—-11=0.
T Leigw
Goi tam cua mit cau 1a /(a;b;c).
Vi I € Oz nén 1(0;0;¢).
Lai ¢ Id=IB < I4* = IB* < 9+1+(c-2) =1+1+(c+2)" oc=1.
Bén kinh mt cau R=+/11.
Vay phuong trinh mat caula x* +y* +(z-1)" =11 & X’ +y* +2° -22-10=0.

Cau 79: Trong khoéng gian vdi hé toa d§0 Oxyz, cho mat cau (S) c6 tam 7/ thudc duong théng

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE
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X _y+3
11
mot duong tron cé ban kinh béng 2 . Tim toa d0 cua diém 1.
A. I1(,-2;2), I(-1;2;-2). B. 1(1;-2;2), 1(0;-3;0).

= % Biét rang mit cau (S) c6 ban kinh bang 22 va cdt mit phing (Oxz) theo

C. 1(1,-2;2), 1(5;2;10). D. (5:2;10), 1(0;-3;0).
A Y A A YA VA VI VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VA VI VI VI VI Vi VI Vo Vi VA Vi Vi VA Vo VI VA VI VI VO Vi VI VI VA VA VI VI Vi V2 Vi Vo Vi VI VA Vi VI VO Vo VA VA VA VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA Va Ve

Loi giai

Mit phang (Oxz):y=0. IeAzfzy—Hzgzl(t;—3+t;2t).

Goi H la hinh chiéu ctia / 1én mit phang (Oxz). R, r Tan luot la ban kinh mét cau va ban
kinh duong tron giao tuyén. Theo bai ta c6 IH =d (1,(Oxz))=vR* -1 =8-4 =2.

-3+ {tzl
S— =2 .
1 t=5

Véi t=1:>[(1;—2;2), voi t=5:>1(5;2;10).

Cau 80: Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, cho mit cau (S):x*+)° +2° +ax+by+cz+d =0

xX=5+t
c6 ban kinh R=+19, duong thing d:{y=-2-4t va mit phing (P):3x—y-3z-1=0.
z=—1-4¢

Trong cac s6 {a;b;c;d} theo thtt tu dudi day, s6 nao théa man a+b+c+d =43, dong thoi
tdm 7 cta (S) thudc duong thang d va () tiép xdc véi mit phang (P)?
A. {-6;,—12;-14;75}.. B. {6;10;20;7}..
C. {-10;4;2;47}.. D. {3;5;6;29}..

Loi gidi \
Tacd I ed = I(5+1-2—4t,—1—4t).

Do () tiép xtc v6i (P) nén d (I;(P))=R=+19 < [19+19%|=19 = Lf_: )

2 2 2
Mait khac (S) co tam 1[—%;—%;—%); ban kinh Rz,f%—d =19

Xétkhi 1=0=1(5-2;-1) = {a;b;c;d } ={-10;4;2;47}
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2 2 2
Do %— d #19 nén ta loai treong hop nay.

Xét khi 1 =2= {a;b;c;d} = {—6,-12;-14;75}

2 2 2
Do %—d =19 nén thoa.

Cau 81: Trong khong gian Oxyz cho cdc mit phang (P):x—y+2z+1=0, (Q):2x+y+z-1=0. Goi
(S)1a mt cau c6 tdm thudc truc hoanh, dong thoi (§)cat mat phang (P) theo giao tuyén
1a mot duong tron c6 ban kinh bang 2 va () cat mit phang (Q) theo giao tuyén 1a mot
duong tron cé ban kinh béng r. Xac dinh r sao cho chi cé dting mot mét cau () thoa yéu

\,

cau.

A.r=+2 B.r=¥ C.r=3 D.r:\/g

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vi Vo Vi VI Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VI VI VO VA V2 Vi Vi VO V2 Vi Vi V2 Vi VI VI VI 0 V2 V2 VO VI VI VI Vi VO VI Vi VA VA VA VA VA VA VI VI VI VA VA VI Vo Vo Va Vi Vo

Loi giai
Chon B
Goi I(m;0;0) 1a tm mét cau ¢6 ban kinh R, d,, d, 1a cAc khoang cach tir I dén (P) va
(0).Taco d, M oy g =1

Jo T s

2 2
Theo dé ta c6 \/d12+4=\/d22+72 @\/m +2m+1+4:\/4m _64m+1+rz

om'=2m+2r’-8=0 (1)
Yéu cau bai toan twong duong phuong trinh (1) c6 ding mét nghiém m < 1- (2r2 —~ 8) =0

32

= 2_ 2
r —5@]"

2
x=1 x=2
A A 9 ‘ \ 2 ' ’ 3 x—1 y z-1 g
Cau 82: Trong khong gian Oxyz, cho cac duwong thang d:3y=1,d":{y=t" va A:TszT.Gol
z=t z=1+1

(S) 1a mat cau c6 tam thudc A va tidp xtic véi hai duong thing d, d’. Phuong trinh cta (S) 1a
A. (x—l)2+y2+(z—1)2 =1. B. (x—2)2+(y—1)2+(z—2)2 =1.

Al e 5 el il
Clx——|+ly——=| Hz—=| =—=. D.|x—| +|y——| +|z—=| =—.
2 2 2 2 4 4 4 16
Loi giai
Chon A
x=1+m
Duong thang A ¢ phuong trinh tham sg1a: A:<y=m . Goi I la tam mat cau (S) tacé
z=1+m
I(m+Lm;m+1).
Duong thing d di qua 4(1;1;0) va c6 vécto chi phuong u, =(0;0;1) = Al = (m;m—1,m+1).
Duong théng d di qua B(2; 0;1) va co vécto chi phuong u, = (0;1,1) = BI = (m=1Lm,m).
Do (S) tiép xtc véi hai dwong thang d, d' nénta cé: d(I;d)=d(I;d")=R
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(] [Bae]  Jim-1yem -1y +(n-1y
i ! V2

= I(1;0;1) va R=1. Phuong trinh cia mat cau (S) 1a (x—1)" +y* +(z-1)" =1.

=m=0

u,

x=t
Cau 83: Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho duong thang d:{ y=—1 va 2 mat phang (P) va
z=—t

(Q) 1an luot c6 phuong trinh x+2y+2z+3=0; x+2y+2z+7=0. Viét phuwong trinh mit
cau (S) c6 tdm I thudc duong thang d, tiép xtic v6i hai mit phang (P) va (Q).

A. (x+3) +(y+1) +(z+3) =g. B. (x=3) +(y—1) +(z+3)’ =g.
C. (x+3 +(y+1)f +(z=3) =g. D. (x=3) +(y+1) +(z+3)’ =g.
AV VA VA VA VA VA VA VI Vi Vi Vi Vi VO VA Vi VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VA VA VI VI VA VA VA VA VA VI VA Vi VI VI VA VI VI VI Vi Vi VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VAVAVAVAL

Loi giai
Chon D
Taco Ied = I(t;—l;—t) . Mt cau (S) tiép xuc voi (P) va (Q) khi va chi khi

d(1;(P))=d(1;(0))

[(—2-2t+3 |1—2-21+7]
22422 iPi2 e
eli-1=|5-1
Sr=3

Vay toa d6 tAm mat cau la 1(3'—1'—3) vGiban kinh R= d(]'(Q)) =w :g
Y > . cH s s 5 m 3 .

_y _z—1

Cau 84: Trong khong gian Oxyz, goi (S) 1a mét cau c6 tam / thudc duwong thang g—g = va
di qua diém M (0;3;9). Biét diém / c6 hoanh d6 la s6 nguyén va cdch déu hai mit phang
x—2y+2z+2=0, 3x—2=0. Phuong trinh cua (S) la
A. (x-4) +(y-6) +(z-9)" =5. B. (x—6)" +(y-9) +(z-13)" =88.

C. x*+y*+(z-1)" =73.D. (x—6)" +(y-9)" +(z-13)" = 88.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VA VA VI VAV Vi Vo Vo Vi Vi Vi VI Vi VA Vi Vi Vi Vi VA VI VI VA VO VI VA Vi Vi VA Vil Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO VO V2 VO VO VI VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA VA Vi Vi VA VI VI VA VA VO Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Chon B
A A \ e x y z—-1 ,
Vi tam / thudc duong thing S=3=— nén I=(26;31+41).
Ta cé hé:

(26)-2(3¢)+2(1+41)+2| [3(2)-2]
JP+(=2) +2° V3
1=3=1(69;13)
<:>|2t+2|=|3t—1|<:> 1 ( 2 3 1].
t=——=1|-2;-2;
5
Vi diém I c6 hoanh d6 1a s& nguyén, do d6 7(6;9;13)
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= IM = J(~6)" +(3-9) +(9-13)" =38
Vay, phuong trinh mat cau can lap la: (x—6)" +(y—9)" +(z—-13)" =88.

y z-1

Cau 85: Trong khong gian Oxyz, goi (S ) la mat cau c6 tdm / thudc duong thang g— Ea va di qua

diém M (0;3;9) . Biét diém I c6 hoanh d6 la s8 nguyén va cach déu hai mat phang

x—2y+2z+2=0, 3x—2=0.Phuwong trinh cta (S) la

A. (x=6) +(y=9) +(z—-13) =+/88. B. (x—4)" +(y—6)" +(z-9)" =5.

C. (x=6) +(y-9) +(z-13)" =88. D. x*+y* +(z-1) =73.
T g

Vitam / thudc duong thang gzgz le nén [ =(26;361+41).

Ta cé hé:
(26)-2(3r)+2(1+41)+2| J3(20)-2
\/12+(—2)2+22 V3
1=3=1(69;13)
e 2e+2|=pr-1 < 1 2 3 1).
t:_gjz(_ - ]

Vi diém / c6 hoanh d9 1a s6 nguyén, do d6 1(6;9;13)
= IM = [(=6)’ +(3-9)’ +(9-13)’ =58.

Vay, phuong trinh mat cau can 1ap la: (x—6)" +(y—9)" +(z-13)" =88.

Goros HET aoimine
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58 PHUONG TRINH MAT
5 = PHANG

Y Phuong trinh mit phing (P ):4x +By +Cz+D =0 v6i 4> +B> +C* > 0. C6 vécto phép tuyén la
i=(4;B;C).

O Mt phing (P) di qua diém M (x,;y,;z,) vanhan vecto 77 =(4;B;C) lam vecto phép tuyén c6
dang (P) A4 (x —x0)+B (y —y0)+C (z —zo) =0.
Cac mat phang déc biét:

TINH CHAT MAT PHANG PHUONG TRINH HE SO PAC BIET
(«) di qua/chira gdc O . ():Ax+By +Cz =0 D=0
(a) song song/chtra Ox . ():By+Cz+D =0 A=0
(«) song song/chtta Oy . (a):Ax+Cz+D =0 B=0
(o) song song/chtra Oz . ():Ax+By+D =0 C=0
(o) song song/trung (Oxy). ():Cz+D =0 A=B=0
(a) song song/trung (Oxz). ():By+D =0 A=C=0
(«) song song/trung (Oyz). (a):Ax+D =0 B=C=0

% Nhdn xét: Mit phang khong chita 4n nao thi mat phang sé song song hodc chita truc d6 hodc
mat phang khong chita 4n nao thi mat phang sé song song hodc chita mit phang do.

A. VI TRI TUONG POI CUA HAI MAT PHANG:

Y Cho mit (@):4x+By+Cz +D =0 ; (8):4'x +By +Cz+D'=0. Khi d6 6 cic trudng hop sau:

(@) cit (3) (o) song song () (a) trang (8) (o) vuéng géc (3)
TRUON (B
WAL

XAY

RA
Kare | 4.8.C 4.5 _¢,D A_B_C_D | 44BB+CC =0

, A" B" C A" B" C'" D A" B" C' D
CHI
KHI
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B. CAC DANG TOAN THUONG GAP:

LOAI HUONG DAN
LOAI | (@) quaM (x,;y,;2,) c6 sdn vécto phép tuyén Phuong trinh
1. | 7=(4;B;C) (P):d (x —x,)+B (y =y, ) +C (z —2,) = 0.
—Tim vécto AB va AC .
(«) di qua ba diém 4:8:C khong thing hang. — Vécto phép tuyén cia mat phang («)
LOAI la: 7 <[ 4B;4C |.
P
(o) di qua ba di€m A4 (a;O;O);B (O;b;,O);C (0;05¢). Phuong trinh (p);f+)i+i ~
(Phwong trinh doan chin) a b c
— Tim vécto AB va c6 sén vécto 4.
LO3AI (o) di qua hai diém 4;B vacé vécto d=(a,;a,5a,). |~ Vécto phap tuyén ctia mét phang (o)
' la: 7 = [ﬁ;i].
— Vécto phép tuyén cua mat phang («)
LOAI (@) qua M (x,:,:2,) va cd cap vécto i=(a,iaia) la: 7 =[§'B]
4. e ' b=(bbsh) | =
—Mit phing (a) qua difm M .
% Cdch 1:
— Vécto phdp tuyén cia mit phing («)
la: ﬁ((v) =ﬁ(ﬁ) = (A ;B ;C) .
— Mt phing () qua diém M .
LOAI o . | % Cach 2:
= (@) qua M(xo,yo,zo) va// (ﬁ) :Ax +By+Cz+D =0. “Do (a)// (8)= phuong trinh
(a) :Ax+By+Cz+D'=0 v6i D #D’.
— Thay toa d6 diém M vao
()= D'=?= phuong trinh mat phang
(a).
— Vécto phap tuyén ctia mit (a) la:
LOAI (o) 1a mat phang trung truc ctia doan thang 4B . n=AB. .
6. — Tim tga d0 trung diém 7 cua doan 4B .
— Mt phang () qua diém 7 .
— Tim cap vécto AB vaii= [ﬁ;ﬁ(é)} .
LOAI (o) qua di€m 4;B va vudng goc — Vécto phdp tuyén cia mit phing («)
7. | (6):Ax+By+Cz+D =0. la: ﬁz[ﬁ;ﬁ(é)]
— Mt phing () qua diém 4 .
LOAL (o) qua M (x,:v,:2,) va L 2 mat — Tim cdp vécto ﬁ(,P) va g, 7
o | (P)idx+By+Cz+D =0&(0):d'x +BYy +C%+D'=0 | - Vécto phip tuyén cia mit phang (a)
la: 7 =7 371 |-
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— Mt phéng () qua diém M (x,:,:z, ).

LOAI
9. | mot khoang bang & .

(o) song song (P):Ax +By+Cz +D =0 va cach (P)

- Vi (a)// (P) = phuong trinh mat
(a) :Ax+By+Cz+D'=0 véi D =D’

—~ Vi () cach (P) mot khoang bang k
=d((a):(P))=m ==2=d (M:(P))=m
p-D]
VA?+B*+C?
- C6 D' = phuong trinh mit (P) hoan

chinh.

= =m =>D'=?

LOALT (0) qua M (x,:z,) va Ld:

x-X y-Y z-Z
10. a b c

— Tim vécto i, =(a;b;c).

— Vi (a) Ld = vécto phap tuyén ctia mit
phang (o) 1a: 7 =i, .

— Mt phéng () qua diém M (x,:,:z, ).

LOAI | («) qua M (x,y,:z,) va chifa d :

x-X y-Y z-Z

11. “ b

c

~ LAy diém 4 tuy y thudc d, dé nhat ta
nénldy 4 (XY ;Z).

~Tim vécto AM vaii,.

— Vécto phdp tuyén cia mit phing (a)
la: 77 =[/W;ﬁd].

— Mt phing () qua diém M (x,,:z,).

X=X y—Y z-Z
hita d : = =
LOAI (o) chita d:=— b ,

12.

va

cat nhau

— Tim vécto i, va i, .

— Vécto phdp tuyén cia mit phing («)
la: i =i, i, ].

— Mt phing () qua diém 4 ed hoic
Bed'.

oo x-X y-Y z-Z
LOAI (a) chifa d: P

3. | x=X'_y-Y' z-Z'
a b' c'

va

song song.

—Tim 4 ed hoac B €d’

—Tim vécto 4B , ii, va ii,.

— Vécto phép tuyén cua mat phang («)
la: ﬁz[ﬁ;ﬁd} hoac ﬁz[ﬁ;ﬁd}.

— Mt phang (a) qua diém 4 ed hodc
Bed

x-X _y-Y z-Z
a b c
(P):Ax +By+Cz+D =0.

(a) chita d:

LOAI va vuodng goc

14.

~Tim 4 ed =>4 €(P).

— Tim vécto i, va Mipy -

— Vécto phép tuyén cua mat phang («)
la: 7 =[5, |

— Mt phang () qua diém 4 ed .
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—Tim 4 ed,dodc(a):A e(a).

LOAI («) chita d X —X _y-¥ _z-Z va song song voi —Tim vécto u, va i, .
} ' . b , ¢ — Vécto phép tuyén cua mit phang («)
15. | yx=X'_y¥' _z-Z reco P
DT VA la:nz[ud,;ud].

— Mt phing () qua diém 4 ed .

# CHUA SU DUNG PHUONG TRINH PUONG THANG
0O DANG TOAN 1: TIM VTPT, CAC VAN DE VE LY THUYET
Caul: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P):3x+2y—z+1=0. Mt phang

(P) c6 vecto phép tuyén la.

A ii=(23-1). B. 7i=(3;2;-1). C.i=(-13;2). D. ii=(3;-1;2).
AV VAV VA VAVAVAVE VA VAVE VA VAV VAV VA VAV VEVEVAVAVE VA VAVE VAVAVAEVAVEVEVAVAEVAVEVAVAE VAV VAVEVAVE VEAVA VA VA VA VAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

Néu (P):ax+by+cz+d =0 thi (P)cé VIPT la n= (a;b;¢) (hodc la mdt vecto cling phuong

voi n).

Cau2: Trong mat phéng v6i hé toa dd Oxyz, vec to phdp tuyén cua mat phéng (Oyz) la:
A.7i=(10,0). B. 7=(0;10). C.ni=(0;0;1). D. ii=(1; 0;1).

VAV VA VAV VI VI VA Vi VI VI VI VI VI VAV VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VA VA VA VI VA VA VA VAV VA VA VA VAVAVA VA VA VY
Loi giai
Cau 3: Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x—4y+3z-2=0. Mot vecto phdp tuyén cta
mat phang (P) 1a?

NANANANANANANANN

A. n,=(1;4;3). B. n,=(-1;4;-3). C.n,=(-4;3;-2). D.n =(0;-4;3).
Loi giai

(P) c6 vecto phap tuyén la n=(1;-4;3) nén n, =(~1;4;-3)=-n ciing la vecto phép tuyén.

Cau4: Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz, cho mat phéng (P) :x+y—-2z+3=0. Mot vécto
phép tuyén cia mat phang (P) la
A. n=(-211). B. n=(0;0;-2). C. n=(L-21). D. n=(LL-2).

AV VA VA VE VA VA VA VE VA VA VA VE VA VA VA VE VI VA VA VI VI VI VA VA Vi VAV VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VA VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Cau5: Trong khong gian Oxyz, mit phang nao sau day nhan n = (1;2;3) lam vecto phap tuyén?
A 2x+4y+6z+1=0. B.2z-4z+6=0.
C.x+2y-3z-1=0. D. x-2y+3z+1=0.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Chon A

Mit phang 2x+4y + 6z +1=0 nhan vecto n =(2;4;6) hay vecto n, =(1;2;3) lam vecto phap

tuyén.

Cau 6: Trong khong gian véi hé truc toa dd0 Oxyz, di€m nao sau day khong thudc mat phéng

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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(P):x+y+z—1=0.
A. 1(1;0;0). B. 0(0;0;0). C. K(0;0;1). D. J(0;1;0).

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Chen B

V6i 0(0;0;0), thay vao (P) ta duge: —1+0.

Cau7:

Trong khong gian Oxyz, diém M (3;4;-2) thudc mit phang nao trong cdc mit phang sau?
A. (Q):x-1=0. B. (P):z—2=0.
C. (R):x+y-7=0. D. (S):x+y+z+5=0.

AV VAV VA VA VA VE VA VA VA VE VA VA VA VA VA VAV VI VI VI VA VI Vi VA Vi VI VA VA Vi VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VA VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VAVAVEVAVE

Loi giai
Xét dép én A ta thdy 3+4-7=0 vay M thudc (R).
Xét dép é4n B ta thay 3+4-2+5=10#0 vay M khong thudc (S).
Xét dap an C ta thay 3—1=2+0 vay M khong thudc (0).
Xét dép an D ta thdy —2—-2=-4#0 vay M khong thudc (P).

Cau 8:

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, Mt phang nao sau day di qua diém A(1;-3;5)
A. (P):3x—y+z+5=0. B. (P):2x-y+3z-10=0.
C. (P):3x-y+z-5=0. D. (P):2x-y+3z-20=0.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO Vi Vo Vi Vi Vo Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vo V2 V2 VI VA VI VO VA VA Vi Vg VI Vi Vi Vg Vi V2 VI VI VI VO V2 V2 VO VO VI VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA VA VA V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Chon D

Vi 2.1-(-3)+3.5-20=0.

Cau 9:

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Va VI VI VI VA VI Vi VAV VI VA VI Vi VI Vi VA VA VA VI VA Vi VA VA VA VA VA VA VAV VAVA VA VA VAVAVAVE

Trong khong gian Oxyz cho midt phang (P) c6 phuong trinh 3x—y+z-1=0. Trong cac
diém sau day diém nao thudc (P).
A. A(1;-2;-4). B. C(1;2;—4). C. D(-1,-2-4). D. B(1;-2;4).

NANANANNANNANANANN
Loi giai

Thay toa do cac diém vao phuong trinh mit phang ta thay diém 4 thoa.

Cau 10: Trong khong gian vdi hé truc toa dO Oxyz, cho hai mat phéng a:x+y—z+1=0 va

(B):—2x+my+2z-2=0.Tim m d€ () song song vdi ().
A. Khong ton tai m B. m=-2.
C.m=2. D. m=5.

AV VA VA VA VA VAVE VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VE VI VA VI VA VI Vi VAV VI VA VA Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai

() ¢6 VIPT la 7, =(1;1;—1) va A(0;0;1)e();(B) 6 VIPT 1a i, =(-2,m;2).

-2 m 2 =2
D€ (a)//(B) thi 7, i, cuing phuong va A¢(f) < T 71 e khong ton tai m.
-2#0

Vay khong ton tai m d€ (a)//(f).
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0 DANG TOAN 2: PTMP TRUNG TRUC CUA POAN THANG
Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(L; 1; 1), B(1; 3; —5). Viét phwong trinh m4t phang

trung truc ctia doan thang 4B .
A . y-2z-6=0 B. y-2z+2=0. C y-3z-8=0 D. y-3z+4=0.

VAV VAV VAV VAV VI VI VI VIV VI Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VI VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VI VI VI VI Vo Vo VA VA VA VA VA VAVAVAVE

Loi giai
ChenC

AB = (0; 2; —6), trung diém cta 4B 1a M (1; 2; —2) .Mt phing can tim 1a y-3z-8=0.

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(-1;3;1), B(3;-1;~1). Viét phuong trinh mat phang

trung truc ctia doan 4B..

A.2x-2y-z+1=0. B. 2x-2y-z=0.
C. 2x+2y-z=0. D. 2x+2y+z=0.
AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Va VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VA VA VI VO VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
Loi giai

I latrung diém 4B = I(1;1;0).

qua](l;l;O)

M3t phéng trung truec cia 4B 13 (a): -, .
¥ PRAng HHng ( ){VTPTAB:(4;—4;—2):2(2;—2;—1)

=(a):2x-2y-z=0.

Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;-1) va B(3;-2;3). Viét phuong trinh mat phéng
trung triec (P) cua doan théng AB.
A . x-2y+2z-4=0. B. x-2y+2z+4=0.
C.x+2y+2z-4=0. D. x+2y-2z=0.

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Ve VAVE VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Ta cd AB = (2;-4;4); M (2,0,1), phuong trinh mat phéng trung truc (P) cua doan thang 4B
la x+2y+2z-4=0.

Ciu 14: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho hai diém A(1;-1;1), B(3;3;-1). Lap phuong trinh

mat phang (a) 1 trung truc cia doan thang 4B

A (a):x+2y-z+2=0 B. (a):x+2y—z-4=0
C. (a):x+2y-z-3=0 D. (a):x+2y+z-4=0

Mit phang (@) c6 vecto phap tuyén la vecto AB = (2;4,-2)=2(1;2;-1), qua 1(21;0) la
trung diém ctia canh 4B nén c6 phuong trinh 1(x-2)+2(y—-1)-z=0 & x+2y—z-4=0.
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Cau 15: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, phuong trinh mdt phang trung truc (a) cta doan
thang AB véi A(0;4;—1) va B(2;-2;-3) 1a
A. (a):x-3y—z-4=0. B. (a):x—3y+z=0.
C. (a):x—3y+z-4=0. D. (a):x-3y—-z=0.
B B Loi gviéi B B

Goi M la trung diém cta 4B, tacd M (1;1;,-2).

di quaM

vipt AB = (2;—6;-2)

Phuong trinh («):2(x—-1)-6(y—1)-2(z+2)=0 < 2x-6y-2z=0 < x-3y-z=0.

Mit phang trung truc () cta doan thang 4B :{

Ciu 16: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai di€ém 4(4;0;1) va B(-2;2;3). Phuong trinh

nao dudi day la phuong trinh mit phang trung truc ctia doan thang 4B ?

A. 6x-2y-2z-1=0. B.3x-y-z=0.
C.3x+y+z-6=0. D.3x-y-z+1=0.
AV VAV VE VA VA VA VA VA Va Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI VA VA VI VA VAV VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai

Goi (P) la mat phang trung truc cta doan thang 458 .
Véc to phap tuyén ctia (P) la 7, = 4B =(~6;2;2)

(P) di qua trung diém M cua 4B . Toa do trung diém M (1;1;2)

Vay phuong trinh trung truc cta doan thang 48 la: (P):3x—y—z=0.

Cau 17: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(1;-1;1); B(3;3;—1). Lap phuong trinh

mat phang (a) 1 trung truc cia doan thang A4B.
A. (a):x+2y-2z-3=0 B. (a):x+2y+z-4=0
C. (a):x+2y-z+2=0 D. (a):x+2y—-z-4=0

T i
Goi I la trung diém ctia doan thang 4B, suy ra / (2;1;,0).
Taco AB=(2;4;-2)=2(1;2;-1).
Phuong trinh mét phang trung tric caa doan thang 4B 1a (x-2)+2(y—1)—(z-0)=0

S x+2y-z-4=0.

Cau 18: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(1;3;2), B(5;7;-4). Phuong trinh mat
phang trung truc ctia 4B 1a
A . 2x+2y-3z-19=0. B. 2x+2y—-3z+19=0.

C. 2x+2y—32-38=0. 5 2d e EZil
2 2 3

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai
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Goi / la trung diém ctua 4B = 1(3;5;-1).

Mit phang trung truc ctia 4B sé di qua 1(3;5;—1) va cé mot vecto phap tuyén la
AB =(4;4;-6) nén phuong trinh: 4(x-3)+4(y-5)-6(z+1)=0 < 2x+2y-3z-19=0.

Cau 19: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(1;6;-7) va B(3;2;1) . Phuong trinh
méat phang trung truc doan 4B 1a
A. x-2y+4z+18=0. B. x-2y-3z-1=0.
C. x-2y+3z+17=0. D. x-2y+4z+2=0.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VA VI VA VI VO VA VA Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VI VI VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA VA VA VA Vi VI VA VA VI Vi Vi Va Vi Vo

Loi giai
Mt phang trung truc doan 4B di qua trung diém I (2;4;-3) ctia doan 4B vanhan
AB =(2;-4;8) lam vecto phép tuyén cé phuong trinh:

2(x—2)—4(y—4)+8(z+3)=0 &S x—-2y+4z+18=0.

Cau 20: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(1;2;-1) va B(-3;0;—1). Mét phang trung truc ctia
doan thang 4B c6 phuong trinh la
A 2x+y+1=0 B. x-y+z+3=0 C.2x+y-1=0 D. x-y+z-3=0

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Vo VI VI VA VA VI Vi VAV VI VA VA Vi VA Vi VA VA VA VI VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Chen A

Trung diém cua doan 4B la M (-1;1;-1).

NANANANANANANN

Ta cé AB=(-4;-2;0) 1a mot vecto phép tuyén ctia mat phing trung truc ctia 4B .

M3t phang trung truc ctia doan 4B c6 phuong trinh 1a 2(x+1)+1(y-1)=0 < 2x+y+1=0.
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O DANG TOAN 3: PTMP QUA 1 PIEM, DE TIM VTIPT (KHONG DUNG TiCH CO
HUONG)
Ciu 21: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(3;2;-2), B(1;0;1) va C(2;-1;3). Viét phwong trinh
méat phang di qua 4 va vudng géc BC.
A. x+y+2z-1=0. B. x—y+2z-5=0.
C.x+y+2z+3=0. D. x-y+2z+3=0.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VA V2 VI VO Vi Vo Vi Vo Vi Vo Vi VI Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VO VI Vi Vi Vi Vil Vi V2 Vo Vi VI VI VA 0 V2 V2 V0 VI VI VI Vi VO V0 VI V2 VI VA VA VA VI V2 VI VA VA VA VO Vo Ve Vo Vi Vo

Loi giai
Ta cé: Phurong trinh mit phing di qua diém 4(3;2;-2) va cd véc to phap tuyén
BC=(L-1;2) la x—y+2z+3=0.

Cau 22: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(1;—2;4), B(2;1;2). Viét phuong trinh m4t phang
(P) vudng goc véi dudong thing 4B tai diém 4.
A. (P):x—3y—22—1=0. B. (P):x—3y—2z+1=0.
C. (P):x+3y—2z—13=0. D. (P):x+3y—2z+13:0.
Loi giai

Tacéd 4B =(1;3;-2).

Phuong trinh mat phang (P)la1.(x=1)+3(y+2)-2.(z-4)=0 < x+3y-2z+13=0.

Cau 23: Mt phing di qua 4(-2;4;3), song song voi mit phang 2x—3y+6z+19=0 cé phuong trinh

dang.
A.2x-3y+6z-2=0 B. 2x-3y+6z+1=0.
C. 2x-3y+6z=0. D. 2x+3y+6z+19=0.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VI Vi Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi Vi Vi V2 V2 VI VA VA VO VI VA Vi Vi VO Vil Vi Vi Vo Vi VI VI V2 VO V2 V2 VO VI VO VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA V4 VA V2 Vi VI VA VA VI Vi Vi Va Va Vo
Loi giai
Loai dap an B, D vi khong song song.

Thtr toa d6 diém A4, Chon C.

Cau 24: Trong hé toa d6 Oxyz, phuong trinh mit phang qua M (1;1;1) song song (Oxy) la.
A . x+y-2=0. B. x+y+z-3=0. C.z-1=0. D. y-1=0.

AV V4 Vi Vo Vo Vo VA VA A A AV V2 Vo Vo Vi Vo Vo Vo Vi VI Vi VI Vi V2 Vi V2 VA VI VA VI VO VA V2 Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI I V2 V2 VO VI VI VI Vi VO V0 VI V2 VI VA VA VA VI V2 VI VI VA VA VI Vo Vo Vo Vi Vo
Loi giai
(P)e(Oxy) = (P):z+d =0.

Me(P) =>d=-1 =(P):z-1=0.

Ciu 25: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(L;1;1), B(2;—1;0). Mat phéng qua
A vavudng géc véi AB c6 phuong trinh la.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO Vi Vo Vi Vi VI Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 Vi VI VA VA VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi V2 Vi VI VI VA I V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO VO VI V2 VI VA VI V4 VA V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vo Vi Vo
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A . x-2y-z+2=0. B. x-z+2=0.
C.x-2y-z=0. D. x-2y—-z-4=0.

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
AB = (1;-2;-1).
Phuong trinh mat phang: (x—1)-2(y-1)—(z-1)=0 & x-2y-z+2=0.

Cau 26:

Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang qua diém M (2;-3;4)
vanhan n=(-2;4;1) lam vecto phép tuyén.

A.2x-4y-z-12=0. B. 2x+4y+z-12=0.

C. 2x-4y-z+10=0. D. 2x+4y+z+11=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VI VA Va VA VA VI VA VA Vi VAV VI VI VI VI VA VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VO VA Vi VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon A

Mit phang c6 phuong trinh la: (P):-2(x-2)+4(y+3)+1.(z=4)=0 & 2x+4y+2z+12=0.

Cau 27:

Trong khong gian Oxyz, Goi (& ) 1a mit phang di qua diém 4(1;5;7) va song song véi mét
phang () :4x—2y+z—3=0. Phuong trinh nao sau day la phuong trinh tong quét ctia ().
A.4x-2y+z+3=0. B.4x-2y+z+1=0.
C.4x-2y+z-2=0. D. 4x-2y+z-1=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VA Vi VAV VA VA VA Vi VI VI VA VA VA VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon D

(@)e(f) nén (a) cd dang4x-2y+z+c=0, (a) di qua diém A4(1;5;7)..

Nén 4-25+7+c=0=>c=-1vay (a):4x-2y+z-1=0..

Cau 28:

Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho mat phéng (P) di qua goc toa dd va nhan
n=(3;2;1)1a vécto phap tuyén. Phuong trinh ctia mit phing (P) 1a

A.3x+2y+z+2=0. B. x+2y+3z=0.

C.3x+2y+z-14=0. D. 3x+2y+z=0.

VAV VAV VA VI VI VA VAV VI VI VA VI VI VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VA VA VI VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai
mp (P) qua 0(0;0;0) vanhan n=(3;2;1) lam VTPT = PT
(P):3(x-0)+2(y—0)+1(x-0)=0<3x+2y+2z=0.

Cau 29:

Trong khong gian véi hé toa doOxyz, phuong trinh mat phang (o) di qua diém
M (0;-1;4), nhan n= (3;2;-1) 1a vecto phép tuyén la:

A.3x+3y—-z=0. B. 2x—y+3z+1=0.

C.x+2y-32+6=0. D.3x+2y-z+6=0.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
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Phuong trinh mit phang () di qua di€ém M =(1;0;-1), nhan ﬁ:(2;—l;3) lam vecto phap
tuyén la: 2(x—1)—1.(y—0)+3(z+1)=0<:>2x—y+3z+1=0.

Cau 30: Trong khong gian Oxyz, mit phing di qua M (1;2;3) va song song véi mit phang
x—2y+3z—-1=0 c6 phrong trinh la:
A. x-2y+3z-6=0. B. x+2y-3z-6=0.
C. x+2y-3z+6=0. D. x-2y+3z+6=0.

AV VA VAV VA VA VA VE VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VI Vi VA Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chen A

Mt phang can tim c6 dang x—2y+3z+c¢=0.

Vi mét phang can tim di qua M nén 1-4+9+c=0 (—o031).
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0 DANG TOAN 4: PTMP QUA 1 DIEM, VTPT TIM BANG TiCH CO HUONG.

Cau 31:

Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai mat phang (P) va (Q) Ian luot c6
phuong trinh 1a x+y-z=0, x-2y+3z=4 va diém M (1;-2;5). Tim phuong trinh mat
phang (a) di qua diém M dong thoi vudng géc voi hai mit phang (P), (0).

A. x-4y-3z-6=0. B. 5x+2y—-z+4=0.

C.5x+2y-z+14=0. D. x-4y-3z+6=0.

VAV VAV VA VIV VA VIV VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Vecto phap tuyén ctia (P) la n, =(L;1;-1).
Vecto phap tuyén ctia (Q) 1a n, =(1,-2;3).

n=[;1;72}=(1;—4;—3)
Vi (@) vudng géc véi (P) va (Q) nén (a) c6 vecto phap tuyén la n.
Mit phang (@) c6 phuong trinh 1a 1(x—1)-4(y+2)-3(z-5)=0 hay x-4y-3z+6=0.

Cau 32:

Trong khéng gian vdi hé toa do Oxyz, cho ba diém M (1;0;2), N(-3;—4;1), P(2;5;3). Mat
phéng (MNP) c6 mdt vécto phap tuyén la:
A. n(-16;1;3). B.n=(3-161). C. n=(13%-16).  D.n(-3;16).

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VI Vi VAV VA VA VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VA VI Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
ChenC

Ta cé MN = (—4;—4;—1);W =(L5:1).
:[W,W] — (1;3;-16).

Vay mat phang (MNP) c6 mot vécto phép tuyén la n=(1;3;-16).

Cau 33:

Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mat phéng di qua ba diém
A(1;1;4), B(2:7;9), C(0;9;13).

A.7x-2y+z-9=0 B. 2x+y-z-2=0

C.2x+y+z+1=0 D.x-y+z-4=0

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VI VO Vo Vi Vi Vi Vo Vo VI VA Vo Vi V2 Vi V2 VA VI VA VA VO VI VA Vi Vi VO Vil Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VO VI VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA VA VA VI Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Vi Vo

Loi giai
ChenD

Ta co ﬂ?z(l;6;5), Ez(—l;8;9),
(4BC) di qua A(1;1;4) 6 vtpt /i = 4B, 4C | = (14;-14;14) =14(1;~ 1) c6 dang
x—y+z—-4=0.

Cau 34:

Trong khong gian Oxyz, Viét phuong trinh tong quét ctia mt phang () di qua giao tuyén cua
hai mit phang (f):2x—y-z-1=0, (B3,):3x—y+z-1=0 va vudng géc véi mit phang
(ﬁS):x—Zy—z+1=O.

A.7x-y+9z-1=0. B. 7x+y-9z-1=0.

C.7x+y+9z-1=0. D.7x-y-9z-1=0.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
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Ta co: a:(Z;—l;—l), 52(3'— ;1) va c=(1;,-2;-1).
Goi 4 diém thudc (5,) va (B,) nén A(0;— )
Khi do: ﬁ:ZzAI;:(—Z;—S;l) van= u/\E (7 -1; 9)
Do dé: (a):7x—y+9z—1=0.

Cau 35:

Trong khoéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém A(L;1;1) va hai mat phang
(P):2x—y+3z-1=0, (Q):y=0. Viét phuong trinh mat phang (R) chita 4, vudng géc véi
ca hai mit phang (P) va (Q).

A.3x-2z-1=0. B.3x+y-2z-2=0.

C. 3x-2z=0. D.3x-y+2z-4=0.

VAV VAV VAV VE VA VE Vi VI VIV VA Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VAVAVAVE

Loi giai

(P):2x—p+32-1=0 cb vécto phap tuyén 7, =(2-13).

(©):¥ =0 c6 vécto phap tuyén 7, =(0;1;0).

Do mit phang (R) vudng goc véi ca hai mit phang (P) va (Q) nén ¢ vécto phap tuyén
gy =| Ayl |- = gy =(-3:0:2).

Vay phuong trinh mit phang (R) la: -3x+2z+1=0<3x-2z-1=0.

Cau 36:

Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, phuong trinh mat phfmg (P) chtra truc Oy va di
qua diém M (1;-1;1) 1a:
A x+y=0. B. x-z=0. C.x+z=0. D.x-y=0.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo Vi Vo Vo Vo Vi VA Vi VA Vi V2 Vo V2 VA VI VA VI VO VI VA Vi W Vi Vil Vi Vi Vi Vi VI VI VI V2 V2 V2 VO VI VI VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA Vi Vi VA Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Vi Vo

Loi giai
Chen B

(P) qua O vacd VIPT la ;z[;;Oﬁ}z(l;O;—l) .

Vay phuong trinh (P) la x—z=0 .

Cau 37: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, phuong trinh mat phfmg di qua ba diém

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE

M(1;3;2), N(52:4), P(2—6-1) <& dang Ax+By+Cz+D=0. Tinh tong

S=A4A+B+C+D.
A. §=-3. B. S=1. C.§=6. D. §=-5.

NANANANANANANN

Loi giai

MN = (4;—1;2); MP = (1;—9;3)

[]\T\I,W] =(21;14;—35) =i =(3;2;—5) la vecto phép tuyén cta (MNP)
Phuong trinh (MNP):3x+2y—5z4+1=0

= A+B+C+D=1.

Cau 38: Trong khong gian voi hé truc toa d0 Oxyz, cho hai mat phéng (Ql):?ax— y+4z+2=0 va

(Q,):3x—y+4z+8=0. Phuong trinh mit phang (P) song song va cdch déu hai mit phing

(0) va (0,) la:
A. (P):3x—y+4z+5=0. B. (P):3x—y+4z—10=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 73



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

C. (P):3x—y+4z—5:O. D. (P):3x—y+4z+10:0.

M3t phang (P) c6 dang 3x—y+4z+D=0.

Lay M (0;2;0)e(Q,) va N(0;8;,0)e(Q,). Do (Q,)//(Q,) trung diém 7(0;5,0) cia MN phai
thudc vao (P) nén ta im duge D=5.

Vay (P):3x—y+4z+5=0.

Cau 39: Trong khong gian Oxyz, phuong trinh ciia mat phang (P) di qua diém B(2;1;-3), dong
thoi vudng géc véi hai mat phang (Q):x+y+3z=0, (R):2x—y+z=0 la

A.2x+y-3z-14=0. B. 4x+5y-32z-22=0.
C.4x+5y-3z+22=0. D. 4x-5y-3z-12=0.
AVAVA VA VA VA VA VI VI Vi Vi Vi Vi VAV Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VA VA VA VI VI VA VA VA VA VA VI VA Vi VI VI VI VI VI VI V8 Vi VA VI VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VI VA VA VA VA VA VAVAVA VAL
Loi giai

Mit phang (Q):x+y+3z=0, (R):2x—y+z =0 ¢ c4c vecto phap tuyén [an luot 1a
n =(L13) va n,=(2;-11).

Vi (P) vudng goc v6i hai mit phang (Q), (R) nén (P) c6 vecto phap tuyén la
;z[z,z]=(4;5;—3).

Talai co (P) di qua diém B(2;1;—3) nén (P):4(x—2)+5(y—1)—3(z+3)=0

& 4x+5y-3z-22=0.

Cau 40: Trong khong gian Oxyz, Viét phuong trinh mit phang qua A(L;1;1), vudng gbc v6i hai mit
phéng (a):x+y—-z-2=0, (B):x-y+z-1=0.
A x+y+z-3=0 B. x+z-2=0 C.x-2y+z=0 D.
y+z-2=0

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VAVAVEVE VA VA VE VA VEVAVE VA VAV VA VAVE VA VA VAV VA VE VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VAV VAVA VAV VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai
Goi (P) 1a mat phang can tim. Ta ¢4: n, = [na;nﬂ} =(0;2;2),.
Phuong trinh (P): y+z-2=0.
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0 DANG TOAN 5: PTMP QUA 1 DIEM, TIEP XUC VOI MAT CAU.

Cau 41:

Trong khong gian v6éi hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S) c6 phuong trinh
X’ +)’ +22 —4x—8y—12z+7=0. Mit phéng tiép xtic véi (S )tai diém P(-4;1;4) c6 phuong

trinh la.
A. 6x+3y+2z+13=0. B. 2x—5y—10z+53=0.
C. 9y+16z-73=0. D. 8x+7y+8z-7=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VI Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

Mit cau (S) c6 tdm 1a 1(2;4;6) vabankinh R=7.
IP =(~6;-3;-2).
M3t phang can tim c6 phuong trinh 1a: 6(x+4)+3(y-1)+2(z-4)=0.

& 6x+3y+22z+13=0.

Cau 42:

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S):x*+)* +2z° —2x—4y—4z=0. Mt
phéng tiép xtc véi () tai diém 4(3;4;3) c6 phwong trinh.

A 2x+2y+z-17=0. B. 4x+4y-2z-17=0.

C.x+y+z-17=0. D. 2x+4y+z-17=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VI VA Vi VI VA VA VA VI Vi VAV VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI V VI VA VI VI VI Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Mit cau (S) c6 tdm 1(1;2;2), vec to phap tuyén ctia mit phing (P) la 1A= (2;2;1) nén
phuong trinh cta (P)1a 2x+2y+z-17=0..

Cau 43:

Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz cho mat cau (S):x* +)° +z° —2x+6y—-4z-2=0,
mat phing (a):x+4y+z-11=0. Goi (P) la mit phang vudng goc véi (a),(P) song song
v6i gia ctia vecto v=(1;6;2) va (P) tiép xtc véi (). Lap phuong trinh mat phéng (P).

A. 2x—y+2z+43=0 va 2x—-y+2z-21=0.

B. 2x—y+2z+45=0va 2x—y+2z-2=0.

C. 2x—y+2z-2=0 va x-2y+z-21=0.

D. x-2y+2z+3=0 va x-2y+z-21=0.

AV Vi Vi Vo Vi VI VI Vi VA VA VI VI VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi Vi Vo Vi V2 VI VA VA VO VI VA Vi Vi VI Vi Vo Vi Vi Vi VI VI VI V2 V2 V2 VO VI VI VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA VA VA Vo VI Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Chon A

(S) c6 tam I(1;—3;2) vaban kinh R = 4. Véc to phap tuyén ctia (a) 1a n, =(1;4;1).
Suy ra VIPT cta (P) la n, =[ n,,v| =(2%-1;2).
Do dé6 (P) codang: 2x—y+2z+d =0.

Mit khéc (P) tiép xtic v6i (S) nén d(1,(P))=4
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Hay

2+3+4+d| {d:—Zl
=4 = .
J2 +(-1) +22 d=3

Vay PTMP (P) :

Ciu 44: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S):x’+ > +z° —4x+2y+12z-8=0.
M3t phang nao sau day tiép xtic véi (S)?

A. (Q):2x+y+4z-8=0. B. (R):2x—y-2z+4=0.
C. (P):2x—2y—z—5=0. D. (T):2x—y+22—4=0.
B - L(‘)igviéi - ?

(8):(x=2) +(y+1) +(z+6) =49..
(S) co tam ]( 1;—6) vabankinh R=7..

[4+1+12+4]

Ta thdy d(l, (R))z =R.

Vay (R) tiép xtc véi (S)..

Cau 45: Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (§):(x+1)"+(y—3) +(z+2)" =9. Mit phing (P)
tiép xtic voi mét cau (S) tai diém A(—2;1;—4) 6 phuong trinh la:

A —x+2y+2z+4=0. B. x+2y+2z+8=0.
C.3x-4y+6z+34=0. D. x-2y-2z-4=0.
Loi giai

Mit cu c6 tam 7 (-1;3;-2).
Mit phang (P) c6 vecto phap tuyén I4 =(-1;-2;-2) va di qua 4(-2;1;-4) nén c6 phuong
trinh —(x+2)—2(y—l)—2(z+4)=0 hay x+2y+2z+8=0.

Cau46: Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S8):(x—1)" +(y+3) +(z-2)"=49 va diém
M (7;-1;5). Phuong trinh mat phang tiép xtic véi mit cau () tai diém M Ila.
A. 6x—-2y—-2z-34=0. B. 7x—y+5z-55=0.
C. 6x+2y+3z-55=0. D. x+2y+2z-15=0.

AVAVAVAVE VA VA VA VE VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Va VA VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI V VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI Vi VI Vi VI VA VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE
Loi giai
Mit cau (S) c6 tam 1(1;-3;2) = IM = (6;2;3)..
Mit phang can tim di qua diém M (7;-1;5) va c6 vécto phép tuyén IM =(6;2;3) nén co.

phuong trinh 1a: 6(x—7)+2(y+1)+3(z-5)=0< 6x+2y+3z-55=0.
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Cau 47: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, viét phuong trinh mat phang tiép xtc véi
(S):x*+y*+2* —2x—4y—6z-2=0 vasong song vSi (a):4x+3y—12z+10=0.

A {4x+3y—122+26=0. B. {4x+3y—122—26=0.
4x+3y—12z-78=0 4x+3y—12z-78=0
[4x+3y—122—26=0 D {4x+3y—12z+26=0
4x+3y—-12z+78=0 4x+3y—-12z+78=0

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VI Vi VAV VI VI VI Vi VA VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
co taml1(1;2;3
(S):{bdn kl'nh(:R :3'
Goi (B) mit phang ti€p xdc véi (S):x’+)°+2z°—2x—4y—-6z-2=0 va song song voi
() 4x+3y—12z+10=0.
Ta cé: (B)//(a) nén phuong trinh mit phang (3):4x+3y-12z+D=0(D #10).
D:78(n)

(B) tiép xtc véi (S) nén d(1,(B)) D=-26(n)

|26+ D|
=R ——=4 < |26+D|=52 <

4x+3y—122-26=0

Vay: : :
ay: (F) [4x+3y—122+78:0

Cau 48: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x—1)" +(y+2) +(z-5)" =9. Mat phing (P)
tiép xtic voi mit cau (S) tai diém A4(2;-4;3) 6 phuong trinh 1a
A x—2y-2z+4=0. B. x—6y+82-50=0.
C. 3x-6y+8z-54=0. D. x-2y-2z-4=0.

AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVEVEVAVAEVEVEVEVAVEVEVEVAVAVE VA VAV VAVAVAVAVEVEVAVAEVAVEVAVAEVEVEVAVAEVAVE VAV VA VA VA VAVAEVAVAVAVAEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
2 A /4 A
Mit cau (S) cd tam 7(1;-2;5).

Mit phéng (P) c6 vecto phap tuyén la 4 = (1;-2;-2) va di qua diém 4(2;-4;3) nén c6
phuong trinh: 1.(x—2)-2(y+4)-2(z-3)=0 < x-2y-2z-4=0.

Cau49: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (8):(x—2)"+(y+1)" +(z+2)" =4 va mat phing
(P):4x—3y—m=0. Tim tat ca cdc gia tri thuc ctia tham s6 m d& mat phang (P) va mit cau
(S) 6 dung 1 diém chung.
A. m=1hodac m=21. B. m=-9 hoac m=31.
C.m=1. D. m=-1 hoac m=-21.

AVAVAVEVAVA VA VAV VE VA VA VAV VA VAV VA VAVE VA VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVA VAV VAV VA VAV VA VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVA VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Mit cau (S) c6 tdm 7(2;—1;-2), bankinh R=2.

Mt phing (P) va mit cau () c6 ding 1 diém chung khi: d(Z;(P))=R.
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11—m| {mzl
S—=2c :
5 m=21

Cau50: Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S):(x+1)" +(y—-3)" +(z+2)" =9. Phuong trinh nao
dudi day 1a phuong trinh mat phang (P) tiép xtic véi mét cau () tai diém A(-2;1;,-4)?
A. —x+2y+2z=4=0. B. 3x-4y+6z+34=0.
C.x-2y-2z-4=0. D. x+2y+2z+8=0.

VAV VAV VA VI VI VA VAV VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VA VI VI VI Vi Vi VA VA VA VA VA VA VAVAVE

Loi giai
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0 DANG TOAN 6: PTMP QUA 2 DIEM, VTPT TIM BANG TiCH CO HUONG.

Cau 51:

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang (P):ax+by+cz—27=0 qua hai diém
A(3;2;1), B(—3;5;2) va vuong goéc voi mat phrﬁmg (Q):3x+y+z+4=0. Tinh tong
S=a+b+c.

A . §=-2. B. §=-12. C. §=2. D. S=-4

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai
Ta cé: AB = (-6;3;1), ﬁ; =(3;1:1).
Do mit phang (P) qua 4, B va vudng géc v6i mit phang (Q) nén a:[ﬁ,@}
=(2;9;—15).
Suy ra phuong trinh mét phang (P):2x+9y—15z-27=0.

Vay S=a+b+c=2+9-15=-4.

Cau 52:

Trong khong gian (Oxyz), mat phéng (a) di qua hai diém A(2;—l;4), B (3;2;—1) va vuong
g6c v6i mit phang (f):x+y+2z-3=0 cé phuong trinh la

A 1lx+7y-2z-7=0. B. 11x-7y-2z-21=0.

C.llx+7y-2z+7=0. D. 11x-7y-2z+21=0.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO VI Vo Vi Vi Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VO V2 Vi Vil Vi VA Y Y2 Y YA Y2 Y VO Vo V2 V2 VO V2 VI VI Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI V2 Vo VI VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Chen B

Tac6 AB=(1;3;-5) vamot véc to phap tuyén cia mat phang (3) 1a o' =(1;1;2) .
Goi n la véc to phép tuyén ctia mat phing (a) tacd n= [E,W] =(15-7;-2) .

Phuong trinh m4t phang (o) di qua 4(2;-1;4) va c6 véc to phép tuyén n=(11;-7;-2) la
x=7y—22-21=0 .

Cau 53:

Trong khong gian véi hé truc Oxyz cho mit phing (P) c6 phwong trinh 1a 2x-2y-3z=0.
Viét phuong trinh ctia mit phing (Q) di qua hai diém H(1;0;0) va K (0;-2;0) biét (Q)
vudng goc (P).

A. (Q):2x—y+2z+2=0. B. (Q):2x+y+2z-2=0.

C. (0):2x-y+2z-2=0. D. (Q):6x+3y+4z+6=0.

AV VAVE VA VA VEVE VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VE VA VA VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Vi mit phang (Q) di qua hai diém H (1;0;0), K (0;-2;0) va (Q) vudng géc (P)nén mit
phang nhan fig) = [ﬁ, 7 PJ lam vécto phap tuyén.

Ta co.
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HK =(-1,-2;0)  _
= a3\ Mo
i =(2-2-3)
Phuong trinh mit phang (Q) di qua H (1;0;0) c6 vécto phap tuyén fig =(2-12) la.
2(x—1)—y+2z=0<:>2x—y+2z—2=0.

= HK 7, | = (6:-3:6) =3(2-1:2).

Cau 54: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Phuong trinh cta mit phang (o) qua 4(2;-1;4),
B(3;2;-1) va vudng goc voi mit phang (B):x+y+2z-3=0 la
A 1lx-7y-2z-21=0. B.11x+7y+2z+21=0.
C llx+7y-2z-21=0. D.11x-7y+2z+21=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VI VA Vi VI VI VI VA VI Vi VA Vi VI VA VA VI VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VA Vi VI VI VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VAVAVAVaVE
Loi giai
Mit phang (a) cé mot vecto phap tuyén la: n= [AB, nﬂ] =(11;,-7;-2)

Vay (a):11x-7y-2z-21=0

Cau 55: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Phuong trinh cta mit phang (o) qua 4(2;-1;4),
B(3;2;-1) va vudng géc véi mit phang (8):x+y+2z-3=0 la
A 11x—-7y-2z-21=0. B. 1lx+7y+2z+21=0.
C.llx+7y-2z-21=0. D.11x-7y+2z+21=0.

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Ve VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE AVAVAVE VAVAVAVAVAVAVAVAVAVA

Cau 231: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(1;-2;3), B(0;2;-1),

C(3;0;,-2). Phuong trinh mat phang (P) di qua 4, trong tdm G cua tam gidc ABC va
vudng goc voi (4BC) la

A.3x-2y-z-4=0. B. 12x+13y+10z+16=0.
C.3x-2y-z+4=0. D. 12x+13y+10z-16=0.
— Loi giai
Taco AB=(-L;4;-4), AC=(2;2-5), (;‘ ooj G=[§;2;—3j

= (4BC) ¢6 vecto phap tuyén 7 =[AB AC|=(12:13:10).
(P) c6 vecto phap tuyén lgz[A-é, [59 —% —?j = 539 (3;-2;-1)

(P): 3(x=1)-2(y+2)—(z-3)=0 < 3x-2y-z-4=0.

Cau 56: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, Phuong trinh ctia mit phang (a) qua 4(2;-14),
B(3;2;-1) va vudng goc voi mit phang (B):x+y+2z-3=0 la
A llx-7y-2z-21=0. B.11x+7y+2z+21=0.
C llx+7y-2z-21=0. D.11x-7y+2z+21=0.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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Cau 232:

Cho hai diém 4(L;,-15);B(0;0;1). Mt phing (P) chita 4,B va song song véi Oy cb
phuong trinh la:
A. 4x+y-z+1=0. B. y+4z-1=0. C.4x-z+1=0. D. 2x+z-5=0.

Loi giai
ChenC

Ta cé: ﬁ(—l;l;—4),du’€mg thang Oy ¢6 LTd(O;l;O) = E;)(4; 0;-1).

Phuong trinh mit phang (P) la: 4x—z+1=0.

Cau 57:

Trong khong gian v6i hé toa dO Oxyz, Cho 4(L;0;1); B(2;1;2) va (P):x+2y+3z+3=0.
Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua 2 diém A;B va vudng géc (P).

A. (Q):x—2y+z—2=0. B. (Q):x—2y+z+2=0.

C. (Q):x+2y+z+2=0. D. (Q):x—2y—z—2=0.

VAV VAV VA VI VI VA VI Vi VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi VI VI VA VI VI VA VA VA VA VAV VI VI VA VA VI VI Vo Vo VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi gii
AB = (1;1;1) va (P) :Xx+2y+3z+3=0 cb vecto phap tuyén ﬁ(l; 2;3) .
Goi ¥ 1a vecto phap tuyén cua mit phing (Q).
Do mit phang (Q) di qua 2 diém 4,B va vudng goc (P) nén v = [AB.ﬁ] =(L-2:1).
Suy ra phuong trinh mit phang (Q):x-2y+z-2=0.

Cau 58:

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Vo VI VI VA VA VI VO VA Ve VI VA VA Vi VI VI VA VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A4(2;4;1), B(-1;1;3) va mat phang (P):
x=3y+2z-5=0. Mot mat phang (Q) di qua hai diém 4, B va vudng goc véi (P) c6 dang
la ax+by+cz—11=0.Tinh a+b+c.

A.a+b+c=3 B.a+b+c=5 C.a+b+c=-7 D. a+b+c=10

NANANANANANANN

Loi giai
Taco 4B =(-3;-3;2), (P) c6 vipt i =(1;-3;2), (Q) c6 vipt k =| 4B,7i | =(0;8;12)
= (0) cddang: 2(y-4)+3(z-1)=0<2y+3z-11=0.
Vay a+b+c=5.

Cau 59:

Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz cho hai diém A4(2;4;1), B(—11;3)va mat phéng
(P):x—3y+2z—5=0. Mot mit phang (Q) di qua hai diém 4, B va vudng goc véi (P) cb
dang: ax+by +cz —11= 0. Khang dinh nao sau day la dtng?

A.a+b=c. B.a+b+c=5. C.ae(b;c). D.a+b>c.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Chen B

Taco: A(241), B(—L1;3) = 4B =(—3;-3;2).
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Véc to phap tuyén ctia(P) la: n=(1;—3;2).

Do mit phang (Q) di qua 4B va vudng goc véi (P) nén (Q) nhan véc to
[@,2]:(0;—8;—12) lam mot véc to phdp tuyén nén phuong trinh cua (Q) sé la:
2(y—4)+3(z—-1)=0<2y+3z-11=0.

Suyraa=0,b=2,c=3=a+b+c=5.

Cau 60: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai diém A4(2;4;1),B(1;1;3) va mat phang
(P):x-3y+2z-5=0. Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua hai diém 4,8 va vudng
goc v6i mit phang (P).
A.2x+3y-11=0. B. 2y-3z-11=0. C. y-2z-1=0. D. 2y+3z-11=0.

AV V2 Vi VA VA VI VA Vi VA VAVAVE)

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Ta c6: AB(-3;-3;2).

Vi (P) L(Q)= np =t =(1-3:2) = g (0:2:3).

Vay, PT mit phang (P) 1a 2y+3z—-11=0.

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 82



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

0 DANG TOAN 7: PTMP QUA 3 DIEM KHONG THANG HANG.

Cau 61: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, Cho 3 diém A4(0;2;1);B(3;0;1);C(1;0;0). Phuwong
trinh mat phang (4BC) 1a?
A.2x-3y-4z+1=0 B. 2x+3y—-4z-2=0
C.2x-3y-4z+2=0 D. 4x+6y—-8z+2=0

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chen B

Ta cd AB :(3;—2;0);26 :(l;—2;—1).

Véc to phap tuyén ctia mat phéng (ABC)la nsc) = [A—B,R‘] =(2;3,-4).

Vay ptmp (4BC)la: 2(x—1)-3y—-4z=0<2x-3y—-4z-2=0.

Cau 62: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, Mét phang (P) di qua 3 diém 4(1;2;-3), B(2;0;0)
va C(-2;4;-5) c6 phuong trinh 1a
A.2x+7y+4z+3=0 B. 2x-7y+4z-4=0
C.2x-5y-4z-4=0 D. 2x+7y+4z-4=0

Loi gii \
AB = (1,-2;3) s AC = (-3;2,-2) = (P) c6 VIPT = [ﬂ?,ﬁ] =(-2-7,-4)=—(27;4).

Khi do6, do (P) qua 4 < (P):2x+7y+4z-4=0.

Cau 63: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang di qua ba diém 4(2; 3; 5), B(3; 2; 4) va
C(4; 1; 2) c6 phuong trinh la
A. x+y-5=0. B. y—-z+2=0. C.2x+y-7=0. D.
x+y+5=0.

AV VAV VA VA VA VE VA VA VA VE VI Va VI VI VA VI Vi VI VA VI VA VI Vi VAV VA Vi VI VI VI VI VI Vi VI VIV VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

Vi 4B; AC c(A4BC) nén (ABC) sénhan n= [E,Iﬁ} lam mot vecto phép tuyén.
Tacd AB = (L-1;-1), AC = (2;-2;-3) suy ra n= [A—B,R’] =(L; 1; 0).
Hién nhién (4BC) di qua 4(2; 3; 5)nén ta c6 phuong trinh ctia (4BC) 1a

l(x—2)+1(y—3)+0(z—5)=0c>x+y—5=0.

Cau 64: Trong khong gian vdi hé truc toa d0 Oxyz cho mat phéng (P) di qua ba diém E (O; —2;3),
F ( 0; —3;1), G(l; —4;2) . Viét phuong trinh mat phé’mg (P) .
A. (P):3x+2y—z+7=0 B. (P):3x—2y—z—1=0

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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C. (P):3x+2y-z-7=0 D. (P):3x+2y+z+1=0

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi giai
Tacé EF =(0;-1;-2),EG = (1;-2;-1),| EF, EG | = (-3;-2;1).
Suy ra VIPT ctia mit phing (P) 1a n=(3;2;-1).

Phuong trinh mat phang (P) 1a: 3x+2(x+2)—(y-3)=0<3x+2y—z+7=0.

Cau 65:

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit phang di qua ba diém A4(0;1;2), B(2;0;3),

C(3:4;0) 1a
A.9x-y-T7z+13=0. B. x-7y-9z+25=0.
C.9x—-y-7z+15=0. D. —x+7y+9z+11=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VI VA Vi VA VA VI VA VI Vi VA Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi V VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VA VA VAV Ve VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chen A

Tacd AB=(2-1;1), AC =(3;3;-2).
Khi d6 phuong trinh mp (4BC) ¢6 VTPT ji=| 4B, AC |=(~1;7;9)

Phuong trinh mp (4BC) 1a —1(x—-0)+7(y—1)+9(z-2)=0 < x-7y-9z+25=0.

Cau 66:

Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho cac diém A(2;-2;-1),B(3;0;3),C(-2;2;4). Viét
phuong trinh mat phang (P) di qua 3 diém 4, B,C.

A. (P):2x+5y—3z—1=0 B. (P):2x+7y—4z+6=0

C. (P):6x+5y—4z+6=0 D. (P):3x—2y+4z+6=0

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA Ve VA VA VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VA VAVAVEVAVE

Loi giai
Chen B

Thay toa do cc difm vao chi c6 dép én (P):2x+7y—4z+6=0 thoa man.

Cau 67:

Trong khong gian voi hé truc Oxyz, cho ba di€ém A(1;2;1), B(2;-1;0), C(L1;3). Viét
phuong trinh mat phang di qua ba diém 4, B, C.
A. x+y+z-4=0 B. 7x+2y+z-10=0

C. 7x+2y+z-12=0 D. 4x+y+z-7=0

AV VA VA VA VA VAVE VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA VE VA VA VI VA VI Vi VA Va VA VI VA Vi VI VI VI VI VI VI V VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
ChenC

Tacéd AB=(1;-3;-1), AC =(0;-1;2) suy ra [E,R‘] =(-7;-2-1)=-1(7:2;1).

Mit phéng di qua ba diém 4, B, C c6 véc to phép tuyén n=(7;2;1) c6 phuong trinh la
Tx+2y+z-12=0.
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Cau 68: Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, cho diém M (1;2;3). Goi 4, B, C Ian luot la
hinh chiéu ctia M trén cc truc Ox, Oy , Oz. Viét phuong trinh mat phang (4BC).
A. 6x+3y+2z-6=0 B. x+2y+3z-6=0.

C.3x+2y+z-6=0. D. 2x+y+3z-6=0

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Goi 4, B, C lan lwot la hinh chiéu ctia M trén céc truc Ox, Oy , Oz.

Suy ra A(1;0;0),B(0;2;0),C(0;0;3).

Phuong trinh (ABC):%+§+§:1<:> 6x+3y+2z-6=0.

Cau 69: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho ba diém A4(1;0;-1), B(-2;1;0), C(0;1;-2).
Vecto nao dudi day la mot vec to phap tuyén ctia mét phang (4BC)?
A n, =(121). B. n, =(11;2). C.m=(5-5-2). D.n=(-121).

AV Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vi V2 VO VI VA VA VO VA VA Vi Vi Vi Vil Vo Vi Vi Vi VI VI VA V2 VO V2 VI VO VI VO Vi VO V8 Vi VA VA VA VA VA Vi V2 Vo VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Chen A

AB = (-3 L1;AC = (-111)= 4B A AC =(-2,-4,-2)

Cau 70: Trong khong gian cho diém M (1;-3;2).C6 bao nhiéu mt phing di qua M va cat cac truc
toa dotai 4,B,C ma OA=0B=0C #0
A.4. B. 1. C.2. D. 3.

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo Vi Vi Vo Vo Vi Vi Vi VA VA V2 Vi V2 VA VI VA VI VO VA VA Vi Vi Vi Vi Vi Vo Vi Vi VI VI VI V8 V2 V2 VO V2 VI VI Vi VO VO VI VO VA VA VA VA VI V2 VI VI VA VA VO Vo Vo Va Vi Vo

Loi giai
Gia stir mat phéng (a) can tim cat Ox,Oy,Oz Tan luot tai
A(a,0,0),B(0,b,0),C(0,0¢) (a,b,c #0)

(a):§+%+§=l; (a) qua M (1;-3;2) nén: (a):%—%+%=1(*)
a=b=c()
a=b=-c(2)

OA=0B=0C # 0= |a|=|b|=|c| £ 0=
a=-b=c(3)
a=—-b=—c(4)

Thay (1) vao (*) ta c6 phuong trinh v6 nghiém
Thay (2),(3),(4) vao (*) ta dwoc twong tng a =—4,a =6,a = _73

Vay c6 3 mat phang.
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% SU DUNG PHUONG TRINH PUONG THANG
0 DANG TOAN 8: PTMP VUONG GOC VOI PUONG THANG.

x=1 y+2 z+1
==

day, tim mot mat phiang vudng géc véi duong thang d

A 2x-2y+2z+4=0. B. 4x-2y-2z-4=0.

C. 4x-2y+2z+4=0. D. 4x+2y+2z+4=0.

VAV VAV VAV VE VA VIV VI VIV VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VA VAVAVE

Loi giai
ChenC

DPuong thang d c6 vec to chi phwong 1a i = (2;-1;1).

Cau 71: Trong khong gian Oxyz cho duong thang d : . Trong cac mit phang dudi

Mit phang 4x -2y +2z+4 =0 c6 vecto phap tuyén 7 =(4;—2;2).
Ta co %: _—; =% nén ii cing phuong véi ii do d6 duong thang d vudng goc véi mat
phang 4x -2y +2z+4=0.

Cau72: Trong khong gian voi hé toa dd0Oxyz, cho hai mit phang (P):x+3my—z+2=0 va
(Q):mx—y+z+1=0 va. Tim m d& giao tuyén hai mit phang (P) va (Q) vudng gbc véi
mat phang (R):x—y—2z+5=0.

A.m=-1. B. m=0. C.m=1. D.m=2.

vWWWW‘VWWWWWWWWWWES( gai
Céc mit phang (P),(Q).(R) c6 vecto phéap tuyén [an luot 1a
n, = (1;3m;—1),n, = (m;—1;1),n, =(L-1-2),.
khi d6 giao tuyén ctia hai mat phang (P) va (Q) c6 vecto chi phrong la
w=[n,ng |=(3m=1-m-1;-1-3m*).

D¢ giao tuyén hai mat phang (P) va (Q) vudng goc véi mat phang (R) thi u,n, cung
3m—-1_-m-1_ ~1-3m’
1 -1 -2
Cau 73: Trong khong gian Oxyz Mit phing (P) di qua diém 4(1;2;0) va vuéng géc véi duong

m=1.

phuong, suy ra:

thang d :%ﬂz%z Z_ll c6 phueong trinh 1a :
A.2x+y-z-4=0. B. 2x-y—-z+4=0.
C.x+2y-z+4=0. D. 2x+y+z-4=0.

) : Loi gviéi : :
Duong thing d c6 mot VICP 1a u =(2;1;-1).
Tacé (P)Ld = (P) nhan u=(2;1;-1) 1a mot VIPT.
Két hop véi (P) qua A4(1;2;0)
=(P):2(x-1)+1.(y-2)-1.(z-0)=0 < 2x+y-z-4=0.

Cau 74: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phang (P) song song v6i hai duong thang

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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xX=2+t
A, x;2 =y—?=§, A, :{y=3+2¢. Vecto nao sau day la vecto phap tuyén cua (P)?
- z=1-t
A. ;1:(5;—6;7) B. ﬁ=(—5;6;7) C. ﬁ=(—5;6;—7) D. 1;=(—5;—6;7)

Loi giai
ChenB

, o 2 -34
Vi (P) song song v6i hai duong thang A, va A, nén Mip) :[uAl,qu]:(l ) 1j=(—5;6;7).

Cau 75: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phang song song véi hai dwong thang
x=2 y+1 z d x=2 y-3 z-1

L) -3 4771 2 -l
A. ﬁ=(—5;—6;7) B. 1—1=(5;—6;7) C. 1-1=(—5;6;—7) D. 1—1=(—5;6;7)

AV VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VE VA VA Vi VI VA VI VA VI Vi VA Va VA VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VI Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VE VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon D

Goi 171(2;—3;4);LT2 (1;2;-1) lan lwot 1a vecto chi phwong ctia d,,d, va n 1a vecto phép tuyén

c6 mdt vécto phap tuyén la:

nlu - o —
. _=n=|u,u, |=(-56,7).
nlu, [1 2] ( )

ctia m3t phang. Khi d6: {

Cau 76: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat phfmg (P) vuong goc voi duong théng d

c6 phuong trinh x;—l = % = Z;I , tim vecto phap tuyén 7i cia mit phang (P) la.
A. 7i=(-10;-1). B.7i=(2-1;,-2). C.i=(1;2;2). D. ii=(21;2).

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VI VI Vo Vi Vo Vo Vi Vi VA Vi VA Vi Vi Vi V2 VA VI VA VA VO VA VI VA Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VO V2 VO VO VI VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA VA VA V2 VI VI VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
Loi giai
Vécto chi phuong ctia duong thang d 1a: 7 =(2;1;2).
Vi mat phang (P) vudng goc voi duong thang d nén mat phang (P) ¢ vécto phap tuyén

la: ﬁ=(2;1;2).
Cau 77: Trong khong gian Oxyz Mat phang (P) di qua diém A(1;2;0) va vudng géc véi duong
thang d :XTH = % = Z_—_ll c6 phuong trinh la:
A.2x+y+z-4=0. B. 2x+y-z-4=0.
C.2x-y-z+4=0. D. x+2y-z+4=0.

Loi giai

Ta c6 VTCP ctia dwong thang d 1a i, =(2;1;-1).

Vi (P) Ld nén VIPT cta (P) la 7, =u, =(2;1;-1).

Khi d6 phuong trinh mp (P) di qua diém A(1;2;0) va c6 VIPT i, =(2;1;-1) 1a
2x+y-z—-4=0.

Cau 78: Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz, cho diém M (0;0;—2) va duong théng

A:)c+3:y—1:z—2
4 3

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

. Vigt phuong trinh mat phang (P) di qua di€ém M va vudng goc véi
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duong thang A .
A.3x+y-2z-4=0. B. 4x+3y+z+7=0.
C.4x+3y+z+2=0. D. 3x+y-2z-13=0.

Loi giai
Puong thing A cd vecto chi phuong la u =(4;3;1).
Mit phéng (P) di qua diém M (0;0;-2) va vudng géc v6i A nén nhan u =(4;3;1) lam
vecto phap tuyén co phuong trinh: 4(x—0)+3(y—0)+1(z+2)=0<4x+3y+z+2=0.

Cau 79: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho duwong théng (d ) c6 phuong trinh la
x _y-2 z+l

8 3

. Viét phuong trinh mat phang (P) va vuéng goc véi duong thang (d),

biét (P) di qua diém M (0;-8;1)
A. (P):8x—3y—52-27=0. B. (P):8x—3y—5z-19=0.
C. (P):—8x+3y—5z-19=0. D. (P):8x—3y—5z+19=0.

(P)L(d) nén VICP u, =(-8;3;5) cta (d) la mot VIPT cua (P).
qua M (0;-8;1)

. = (P):=8x+3y+5z+19=0 < (P):8x-3y-5z-19=0.
VPTN n=(-8;3;5) (") { (%) r

Khi do (P):{

Cau 80: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém D(—2;1;—1) va duong théng

d: x;l =2 +12 = 2;3 . Mit phang () di qua diém D va vudng géc d c6 phuong trinh la
A.2x+y+3z+6=0. B. 2x—y+3z+8=0.
C.2x-y+3z-8=0. D. 2x-y-3z+2=0.

AV VAV VE Vi VA VA VA VA VA VA VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VE Vi VI VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI VI VI VA VA VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VA VS
Loi giai
Mit phang () vudng géc d nén Vipt cua mp(a) la: n, =(2;-1;3).
Vay phuong trinh mp(a):2x—-y+3z+8=0.
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0 DANG TOAN 9: PTMP QUA 1 PIEM & CHUA PUONG THANG.
Cau 81: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, viét phuong trinh mat phang (P) chtta duong thang

d:xl‘l - y;” = Z‘ll va di qua diém 4'(0;2;2)..
A.5x-2y+z+2=0.. B. 5x+2y-z+2=0.
C. 5x+5z-2=0.. D. x+z-2=0.

Loi giai
= (1:2-1). Goi M(L,—L;1)ed = AM =(I;~3;~1)..
dc(P) | — — —
Vi {A < (P) nén ng = [ud,AM] =(=5;0;-5)..

= (P):-5(x—0)-5(z—2)=0= x+z-2=0..

P): {ﬁ =(-5;0;-5)
A(0;2;2) € (P)

Cau 82: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém 4(1;2;3) va duong thang

d:>= yT—l = z+3. Phuong trinh mit phang chita diém A va duong thang d la.

3
A. 23x+17y+z-60=0. B. 23x-17y+z-14=0.
C. 23x-17y—-z+14=0. D. 23x+17y-z+14=0.

Loi giai \
Duong thang d qua diém 7(0;1;-3). Vec to phap tuyén cta (P) la
n=|u;;14|=(23;-17;-1). Phuong trinh ctia (P) 1a 23x~17y-z+14=0..

Ciu 83: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, viét phuong trinh mat phéng (P) di qua diém
M (3;-4;7) va chtra truc Oz.
A. (P):4x+3y=0. B. (P):3x+4y=0. C. (P):4y+3z=0. D. (P):3x+4z=0.

AVAVE VAV VA VI VI VA VAV VI VIV VA Vi VI VA VAV VA VI VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VI VA VI VA VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA VI VA VAV VI VI VA VA VI VA Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai
Ta c6 OM = (3;—4;7), vecto chi phuong ctia truc Oz la k= (0;0;1)
Mit phang (P) qua M (3;—4;7) cb vecto phap tuyén n= [%,O—M] =(4;3;0)

Phuong trinh mét phang (P):4x+3y =0

Cau 84: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;0;—1). Mit phang (&) di qua M va chta truc Ox
c6 phuong trinh la

A . x+y+z=0. B. y=0. C.x+z=0. D.
y+z+1=0.
AV VAV VE VA VA VA VA VA VI Vi VI Vi VA VA VE Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI Vi Vi VAV VI Vi Vi Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI VI VI VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai
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Do mit phang («) di qua M va chita truc Ox nén (@) c6 mot véc to phap tuyén la
n=[0,0M | v6i i=(1;0;0) va OM =(1;0;-1) = n=(0:L0).

Vay phuong trinh mét phing (@) di qua M (1;0;—1) va cé mdt véc to phap tuyén
n=(0;10) la y=0.

Cau 85: Trong khong gian Oxyz; phuong trinh mét phang (P) di qua M (1;2;-3) va chtra duong
x+2 y-1 z+4 .,

than la.

E 3 4
A. x+11y+8z+1=0. B.x —11y+8z-45=0.
C. x-11y+8z+45=0. D. x-11y-8z-3=0.

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Va VI VI VA Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VA VI VI VI Vi VI VI VI VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VaVAVAVaVE

Loi giai
Lay difém N(-2;1;-4)ed = MN = (-3;-1-1).
d c6 vecto chi phuong u = (1;3;4).
(P) c6 vecto phap tuyén 71=[m,ﬁ]=(—1;11;—8):—(1;—11;8)..
Khi do, (P):1(x—1)-11(y-2)+8(z+3)=0< x—11y+8z+45=0.

Cau 86: Trong khong gian Oxyz Mit phing di qua 4(2;3;1) va giao tuyén hai mit phang x+y =0

va x—y+z+4=0 co phuong trinh la.

A. x-3y+6z—-1=0. B. x-9y+5z+20=0.
C.x+y+2z-7=0. D. 2x-y+z-2=0.
AV VAV VE Vi VA VA VAV VA VA VA Vi VA VA VE VI VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VE VA VA VAV Va VAV VI Vi VA Vi VA VI VI Vi VAV VAV Vo VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVa Ve
Loi giai

Goi d 1a giao tuyén cta 2 mit phang. Ta c: M (0;0,—4)ed, u, = [Z,Z} =(L-1-2).
Goi (P) la mat phang can tim.

Ta co: MZ:(z;s;s), ZZ[Z;M}z(I;—%S) :>(P):x—9y+52+2020.

Cau 87: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho dwong thang d : x;3 —L ;1 = Z+11

va diém
A(1;3;—1). Viét phuwong trinh mét phang (P) chita d va diqua 4.

A . x+y+5z+1=0. B. x—y—z+4+1=0.

C.2x—y+z—-4=0. D. x+y—4=0.

AVAVAVEVEVE VA VAV VAV VA VAV VA VAV VA VAVEVA VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVA VAV VA VA VA VAV VA VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVA VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi gii
Tacé d diqua M (3;1;—1) va co vtep u =(2;3;—1).
MA = (—2;2;0) .

(P) co vtpt n—= %P,m} =(LL5).
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Phuong trinh (P): x+y+5z+1=0.

Cau 88: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho diém 4(1;4;-3). Viét phuwong trinh mét phing
chtra truc tung va di qua diém 4.
A. 3x-z=0. B. 4x-y=0. C.3x+z+1=0. D. 3x+z=0.

AV VAV VE VA VA VA VA VA VI Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VI VA Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI Vi VA VI VO VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVaVE
Loi giai
Truc tung c6 vécto chi phuong la j =(01;0).

Phuong trinh mt phang chita truc tung va di qua diém 4 c6 vécto phap tuyén la.
[7,04]=(-3;0:-1) == (3;0;1).
Vay phuong mit phang d6 1a 3(x—1)+(z+3)=0<3x+z=0.

Cau 89: Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, mat ph:fmg nao sau day chtta truc Ox ?
A. 2y+z=0. B. x+2y=0. C.x+2y-z=0. D. x-2z=0.

AV VAV VA VAVAVAVE VA VAVE VA VAV VA VEVEVEVEVEVEVAVAVEVEVAVE VAVAVAEVEVEVEVEVAEVAVEVAVAEVEVEVAVAEVAVEVEVE VAVAVAVAVE VA VAVAVAEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Ta c6 Ox nhan i(1; 0; 0) lam vecto chi phuong.

Goi n(0; 2; 1) 1a vecto phap tuyén ctia mt phang ():2y+z=0.

ni=0 :
{nz suy ra mit phing (a) chtta Ox .

Oe(a)

x=—1+t¢
Cau 90: Trong khong gianOxyz, cho duong thing (d):{y=2-t va diém 4(-110), mp(P) chta

z=t
(d) va diém 4 c6 phuong trinh la.
A . x+y-z=0. B. x—z+1=0. C.y-z+2=0. D. x+y=0.
VAV VAV VA VI VI Vi VIV VI VI VA VA Vi VI VA VAV VA Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi VA VI VA VAV VI VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chon B

Puong thing (d)di qua diém M (-1;2;0) va c6 vécto chi phuong u(L;-1;1). Ta cé:
AM =(0;1;0).

Vi mp(P) chtra (d) va diém 4 nén vécto phép tuyén ctia mp(P)la n= [&,W] =(-1;0;1).

Suy ra phuong trinh tdng quat cua mp(P) la.

—(x+1)+0(y—1)+z=0<:>—x+z—1=0c>x—z+1=0.
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0 DANG TOAN 10: PTMP CHUA 1 PUONG THANG, THOA PK VOI PUONG
THANG KHAC.

-1 +2 z-4
AL AL S

Cau 91: Trong khong gian Oxyz, mit phang chita hai duong thang cit nhau

-2 1 3
x+1 y z+2 N 5
o c6 phuong trinh la
A. 2x-y+9z-36=0 B. 2x—y—-z=0
C.6x+9y+z+8=0 D. 6x+9y+z-8=0

AV VAV Vo Vi VI VI Vo Vi VO Vi VI Vi Vo VA VA VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI Vi Ve Vi Vi Vi VI VI Ve Ve VI VI Vi Vi Vi VI VA Vi Vi Vi Vi Ve VA VI Vi VI VA Vo VA Vi VI VI VA Ve VA VA VA VA VA VA VaVA VA VaVe

Loi giai
. 2 x-1 y+2 z-4
b th d : = =
uong thing d,:— . 3
x_+1:l: z+2
1 -1
Mit phang (P) chita hai dwong thang cat nhau d,,d, = (P) qua diém M (1;-2;4), c6 mot
VTPT la n= [JI,Z] =(6;9;1). Phuong trinh mdt phang (P) 1a:
(P):6(x—1)+9(y+2)+(z—4)=0< 6x+9y+z+8=0.

di qua diém M (1;-2;4), c6 mdt VICP 1a u, =(-2;1;3).

Puong thang d, : c6 mot VICP la u, =(1;,-1;3).

Cau 92: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, Cho duong thing (d,): XTsz—_lz

xl—l =2 -li_z = Z;I . Khi d6 mit phang (P) chtra 2 duwong thang trén cé phuong trinh 1a.
A.5x+3y+7z+4=0 B. 5x+3y-7z+4=0
C.7x+3y-5z-4=0 D. 7x+3y-5z+4=0

AVAVA VAV VA VIV VA VE VI VI VI VI VI VI VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi Vi VA VI VA VA VA VA VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VI VI VI VA VI VA VAV VI VI VI VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai
ChenD

qua M (-1;1;0) qua N(1;-2;1)
Taco d,: . ,d . .

vrcPu=(11:2) | vTCPa =(1:1;2)
Ta c6 d,//d,.

Wz:(z;-m).

Tacb n, :[;,W]=(7;3;—5).
:>(P):7x+3y—52+d=0.
Qua M (-L1;0)=>d =4.

Cau 93: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A4(0;1;1) va B(1;3;2). Viét phuong
trinh ctia mét phang (P) di qua 4 va vudng géc véi duong thang 4B .

A . x+2y+2z-9=0. B. x+2y+z-3=0.
C.x+4y+3z-7=0. D. y+z-2=0.
AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
Loi giai

Taco: AB=(1;2;1).
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Mit phang (P) di qua 4 va vudng géc véi duong thang 4B nén nhan vecto 4B =(1;2;1)
lam vecto phap tuyén.

Phuong trinh tdng quét ctia mit phang (P) la:

(x—0)+2(y—l)+(z—1)=0 S x+2y+z-3=0.

Cau 94: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, phuwong trinh ctia mét phang (P) di qua giao tuyén
ctia hai mit phang (a):x+3y+5z4=0 va (f):x2z+7=0 dong thoi song song vdi truc Oy

la:
A. 4x+z+17=0. B. y+3=0. C.z=0. D. 4xz+17=0.
AV VAV VE VA VA VA VAV VA Vi VI Vi VA VA VA VI VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI Vi VI VA VA VI VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VAVAVA VA VS
Loi giai
Chon D

Goi M la diém thudc giao tuyén cta («),(4) thi M (0;,-27;17).

(«r),(B) Tan luot cd vecto phap tuyén a=(1; 3;5), b =(1; —1; —2). Suy ra giao tuyén clia
(a),(B) c6 mot vecto chi phwong i = [*,EJ =(-1;7;-4).

] (4;0;-1) va di qua M nén cé phuong trinh
4xz+17=0.

x=3+t
Cau 95: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d,:1y=-2-1, goi d, 1a giao tuyén
z=1+2¢
ctia hai mit phang (P):x—y+2z=0 va (Q):x+2y+z-3=0. Viét phuong trinh mat phang

() chta d, va song song v6i d, .

A. (@):19x-13y-32-28=0. B. (a):19x-13y—-32z-80=0.
C. (@):19x+13y-32-80=0. D. (a):19x+13y-3z-28=0.
AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VAVAVEVE VA VA VE VA VA VAVE VA VE VA VA VAV VA VA VAV VA VE VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VAV VAVA VAV VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai
Chon D

Duong thing d,,d, c6 VIPT Ian luot 1a u, = (1;—1;2),;72 =(-58;3). Mat phang (a) ¢4 VIPT
13 n, =, Auy =(~19;-13;3). PTMP (@) :19x+13y~3z-28=0.

Cau96: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz,cho hai mat phing (a):2x+y-z-3=0,
(B):2x-y+5=0. Viét phuong trinh ctia mit phang (P) song song véi truc Oz va chira

giao tuyén ctia («) va (8).

A. (P):x-2y+5=0. B. (P):2x-y+5=0.

C. (P):2x—y—5=0. D. (P):2x+y+5=0.
Loi giai

Chon B

Mit phang (P) chtta giao tuyén ctia hai mat phang (a) va (4) nén cé dang.
m(2x+y—z—3)+n(2x—y+5)=0<:> (2m+2n)x+(m—n)y—mz—3m+5n=0.
Mt phang (P) song song véi truc Oz nén m=0.

Chon n=1 ta c6 phuong trinh mat phang (P) 1a (P):2x-y+5=0..

Cau97: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz,cho hai mit phing (a):2x+y-z-3=0,

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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(B):2x~-y+5=0. Viét phuong trinh ctia mit phing (P) song song vdi truc Oz va chira

giao tuyén cta (a) va (B)..

A. (P):x—2y+5=0. B. (P):2x—y+5=0.
C. (P):2x+y+5=0. D. (P):2x-y-5=0.

Loi gidi \
Chon B

Mit phang (P) chita giao tuyén ctia hai mit phang (@) va () nén c6 dang.
m(2x+y—z—3)+n(2x—y+5)=O<:>(2m+2n)x+(m—n)y—mz—3m+5n=0.
Mit phang (P) song song véi truc Oz nén m=0.

Chon n=1 ta cé phuong trinh mit phang (P) 1a (P):2x—y+5=0..

Cau 98: Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho dwong thang d, qua diém M (3;-2;1) va c6 VICP
u(l; -1;2), goi d, la giao tuyén cua hai mit phang (P):x-y+2z=0 va
(0):x+2y+z-3=0. Viét phuong trinh mat phang () chta d, va song song védi d, .

A. (a):Sx—13y+4z—45=0. B. (a):5x+13y+4z+7=().

C. (a):Sx—13y+4z+45=0. D. (a):5x+13y+4z—7=0.
Loi giai

Chon B

Mét phang (P):x—y+2z=0v6é mot VTPT n,(1; -1; 2).

Mit phéng (Q):x+2y+z-3=0v6 mdt VIPT n,(1; 1; 1).

Duong thing d, ¢ mot VICP a = [ni,nj] =(-5; 1, 3).

Mit phang () chtta d, va song song véi d, c6 mot VIPT n= [;,ﬂ =(-5;-13; -4).
Mit phang () di qua diém M (3; —2; 1) va c6 VIPT n=(-5; —13; —4) c6 phuong trinh.
(a):5x+13y+4z+7=0.

Cau 99: Trong khong gian Oxyz, cho A(L;1;0), B(0;2;1), C(1;0;2), D(1;1;1) Mt phang («) di qua
A(L1,0), B(0;2;1), (a) song song véi duong thang CD . Phuong trinh mét phéang () 1a.

A . x+y-2=0. B. x+y+z-3=0.
C.2x+y+z-3=0. D. 2x-y+z-2=0.
AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI Va VA VI VI VA Vi VA VA VI VA VA Vi VAV VA VA VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VA VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
Loi giai
Chon C

AB =(~1;1,1),CD = (0;1;-1) =[ 4B,CD | = (-2;-1;-1),

Suy ra mat phéng can tim c6 vec to phap tuyén la n=(2;1;1).

Vay phuong trinh mat phang: 2x+ y+z-3=0..

Thtt lai thay toa &6 diém C vao phuong trinh mét phang thay khong thoa man.

Cau 100: Trong khong gian véi hé toa dd0 Oxyz, cho duong thang thang d :%ﬂz%z 212. Viét

phurong trinh mit phing (P) chita duong thang d song song voi truc Ox .
A. (P):y—z+2=0. B. (P):x—2y+l=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

NANANANANANANN
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C. (P):x—2z+5=0. D. (P):y+z-1=0.

T e
Puong thang d di qua diém M (-1;0;2) va c6 vecto chi phuong ﬁ(2;l;1) ; truc Ox co vecto
don vi i(1;0;0).

Vi (P) chita duong thang d song song véi truc Ox nén (P) di qua diém M (-1;0;2) va cé
vecto phap tuyén n= [;,;] =(0;1;-1).
= Phuong trinh cia (P) la: y-z+2=0.
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0 DANG TOAN 11: PTMP LIEN QUAN DPUONG THANG & MAT CAU (VDC)
Cau 101: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho tk dién ABCD c6 diém A(1;1;1),B(2;0;2),
C(-1;-1;0),D(0;3;4). Trén cac canh A4B,AC,AD lan luot 1y cac diém B',C',D' thoa:

AB  AC  AD =4. Viét phuong trinh mat phing (B'C'D') biét t dién AB'C'D' c6 thé
AB' AC' AD'
tich nhé nhat?
A.16x-40y—-44z-39=0. B. 16x+40y—-44z+39=0.
C. 16x+40y+44z-39=0. D. 16x-40y—44z+39=0.
Loi giai
Chon B

Ap dung bat dang thttc AM —GM taco: 4= AB AC + AD >33 AB.AC.AD
AB' ACT D' AB'.AC'.AD'

AB'AC'.AD' 27 . "AC'.AD' 27
BT —— = Vapen :AB AC4D 223 AB'C'D'_aVABCD

AB.ACAD 64  V,,  ABACAD 64

. LA L oy i ey AB_ACT_ AD' 3
bé V..., nho nhat khi va chi khi = AB'= éAB = B' Z 1. Z
AB  AC AD 4 4 444
foas o« 2 717
Ltc d6 mat phang (B'C'D') song song véi mat phang (BCD)va di qua B' 37

:>(B'C'D'):16x+40y—44z+39=0.

Cau 102: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho cac diém A4(1;3;-1),B(0;2;1),C(4;3;-2). Trong
cac mit phang chita dwong thang 4B, xac dinh mit phang ma khoang cach tir diém C dén
mat phang d6 1a 16n nhat.

A. 13x-5y+4z+6=0. B. 13x-5y+4z-6=0.
C. 13x-5y—-4z+14=0. D. 13x+5y+4z-14=0.
Loi giai
Chon A
C

Hi& §;>B
A 1

Goi (P) la mat phang chita 4B va d 1a khoang cach tir C dén mit phang (P).

Goi I1,H Tan luot 1a hinh chiéu vudng géc cua C trén (P) va 4B .
Tacoé: d=CI<CH,ddu "="xayrakhi I=H .

= d 16n nhat khi (P) nhan CH la véc to phép tuyén.
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Dé thay H[%;%;—%) = 6]—7(—%;%;—%} = Phuong trinh (P):13x-5y+4z+6=0.

Cau 103: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(1;2;4), B(0;0;1) va mit cau
(8):(x+1) +(y—1)" +2* =4. Mat phéng (P):ax+by+cz+3=0 di qua 4, B va cit mit cau
(S) theo giao tuyén la mot duwong tron c6 ban kinh nhé nhat. Tinh T=a+b+c.

27 31 3 33
A.TZT. B.Tz—. C.TZ—Z. D.TZ?.
AV VA VA VA VA VA VI VA VI Vi Vi Vi VAV Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VI VA VI VI VA VA VA VA VA VI VA Vi VI VI VA VI VI VI VI Vi VI VI VI VA VI VI VA VA VA VA VA VA VI VI VA VA VAVAVAVAVAVA VAL
Loi giai
Chon C

Mit cau (S) c6 tam /(-1;1;0) vabankinh R=2.

x=t
DPuong thang 4B di qua diém B, c6 mot VTCP 1a BA= (,23)=> 4B:qy=2t (teR)
z=1+3t

B =(;~1;1) = IB=+/3 <R = (P) ludn cit mit cau (S) theo giao tuyén 1a duong tron (C)
(C) <6 bén kinh nhé nhat <> d(7,(P)) 16n nhat.

Goi H, K lan luot 1a hinh chiéu vudng goc ctia 7 1én (P) va 4B, ta c6:

d(1,(P))=1H <IK

Do d6 d(I,(P)) 16n nhat < H =K hay mat phang (P) vudng goc véi IK

Tim K :K € AB=> K (;26;1+3t) = IK = (¢ +1;2¢ ~1;3¢ +1)
Ta co IKLABQI‘IZ.ZE:OCM:—%jflz(é;—g;gjzl(6;—9;4)
Mit phéng (P) di qua B(0;0;1), c6 mot VIPT la n=(6;-9;4)

= (P):6x—9y+4z—4=0<:>—%x+%77y—3z+3=0.Véy Tz—%.

Cau 104: Trong khong gian Oxyz, Tim tit ca cdc mat phang (@) chtta duong thing d :?zlzi
va tao v6i mat phang (P): 2x—z+1=0 gbc 45°.
A. (a): x—y-32=0. B. (a): x+3z=0.
C.(a): 3x+z=0 hay (a): 8x+5y+z=0. D.(a):3x+z=0.
Loi giai
Chon C
d di qua diém 0(0;0;0) c6 vtep i =(1;-1;-3).
() qua O 6 vtpt 7i =(a;b;c) c6 dang ax+by+cz=0,do 7i=0=a-b-3c=0.
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(P): 2x—z+1=0 vtpt E:(Z;O;—l).

ik -

‘n J ___ad :ﬁ<:>10(012+b2+c2)=(4a—2c)2
|ﬁ”k‘ \/5(a2+b2+c2) 2
©10(b* +6bc+9¢> +b° +¢* ) = (4b+12c-2c)" < 10(2b* +6bc+10c>) = (4b+10c)’
b=0

b=5c

+b=0=a=3c :>(a): x+3z=0.

Ta cé cos45° =

<:>4b2—20bc=0<:{

+b=5c,chon c=1=bh=5, a=8=(a): 8x+5y+z=0.

Cau 105: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz cho (P):x+4y—-2z-6=0,(0Q):x-2y+4z-6=0.Lap
phuong trinh mit phing (&) chta giao tuyén cta(P),(Q) va cat cac truc toa do tai cac
diém 4, B,C sao cho hinh chép O.4BC 1a hinh chép déu.

A . x+y+z+6=0. B. x+y+z-6=0. C.x+y-z-6=0. D.x+y+z-3=0.

A VAV VA VA VA VAV VA VA VAVEVAVE VAV VAV VA VAVAVE VA VA VA VA VAVEVAVAEVAVEVAVE VA VA VAVEVA VAVE VA VA VAVAVAVEVE VAVA VA VAVEVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA VAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon M (6;0;0),N(2;2;2) thudc giao tuyén ctua(P),(Q)

Goi A4(a;0;0),B(0;0;0),C(0;0;¢) Ian luot 1a giao diém cua () voi cac truc Ox, Oy, 0z

:>(a):§+%+§:1(a,b,c¢0)
Sy
(a) chita M,N = a
2 2 2
—+—+—=1
a b c

Hinh chép 0.4BC 1a hinh chép déu= 04= 0B =0C = |a| = |b| = |c|

Vay phuong trinhx+y+z-6=0.

Cau 106: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chir nhat 4BCD.4A'B'C'D' ¢6 diém A trung véi gbc
ctia hé truc toa do, B(a;0;0), D(0;a;0), 4'(0;0;6) (a>0,b>0). Goi M la trung di€m cua

canh CC'. Gié tri ctia ti s6 % dé hai mat phang (4'BD) va (MBD) vudng goc vo6i nhau la

A.l. B.l. C. -1. D. 1.

AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVE VA VAV VAV VA VAV VA VEVAVAEVE VA VEVE VAVAVAEVAEVEVEVEVAEVAVEVAVAE VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VEVAVAE VAV VA VAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
R — , b
Tacod AB=DC = C(a;a;0)= C'(a;a;b) => M a;a;E

Cach 1.
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Ta cé Mé:(o;—a;—%} Eﬁz(—a;a;O) va A'B =(a;0;-b)

Ta co &:[W;ITDJ [%b a_zb —azj va [E,ﬁ] =(—a2;—a2;—a2)

Chon v=(1;1;1) 1a VIPT ctia (4'BD)
(A'BD)J.(MBD)@uv 0<:>a—2b+%—a =0<a= b:>Z=1

Cdch 2.

A'B=A'D A'X 1 BD
AB=4AD=BC=CD=a= =

véi X la trung diém BD
MB =MD MX 1 BD

— | (4'BD);(MBD) | =(4"X; Mx
(47:0x)

S

[ﬁ 2.0 1a trung diém BD
272’
'X:[gg‘j

2°2

my=|-4-4.b
272 2

(A'BD) L(MBD)= A'X L MX

:::;

= A'X.MX =0
2 2 2
= — a)_[4 +b_:0:>£:1
2 2 2 b

Cau 107: Trong khong gian Oxyz, Phuong trinh mat phang chtta duong thang d :%z % = il va cat

mit cau (§):x* +)* +2z° —4x+6y+6z—3 = 0theo mdt dudng tron cd ban kinh nho nhét 1a?
A. —4x+11y+7z=0. B. 6x—y+5z=0.
C. 4x-11y+7z=0. D. 6x—-y-5z=0.

AV Vi Vo Vi Vi VI VA VA VAV VI VAV Vo Vi Vo Vo Vi Vi Vi Vi VA Vi Vi Vi V2 VI VI VA VA VO VI VA Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO VO V2 VO VO VI VO Vi VO VI Vi V2 VA VA VA VA V2 VI Vi VI VA VA VO Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai
Chon A

Mit cau (S) 6 tim 7(2;—3;—3) vaban kinh R =12>+(-3)’ +(-3) +3=5.

Goi H 1a hinh chiéu cta tdm 7 1én duong thang. Khi d6, mat phang can tim sé vudng goc
voi IH tai H.

Goi H(t;t;~t)ed. Tacod: IHu, =0 < (t-2;t+3;—t+3).(L1;-1)=0 <:>t=§.
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Mit phang (P) can tim qua H [% % —%) c6 vecto phap tuyén la IH = (——;—;—j.

Vay (P):—4(x—§j+ll[y—§j+7(z+§]:0(P):—4x+11y+7z=0.

Cau 108: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, viét phuong trinh mit phing (P) song song va
x-2 _y_z x_ y-1 z-2

cach déu 2 duong thang d, : =—,d,: == = .
o111 R =
A. (P):2x—22+1=0. B. (P):2y—22—1=0.
C. (P):2x—2y+1=0. D. (P):2y—-2z+1=0.
A Y A A YA VA VI VI Vi VO VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VA VI VI VI VI Vi VI Vo Vi VA Vi Vi VI Vo VI VA VO VI VO Vi VI VI VA VA VI VO Vi Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi VI VI Vo VA VAV VA Vi VA VA VA VAVAVA VA VA Va Ve
Loi giai
Chon D

Do (P) cach déu hai duong thang nén d,//(P), d,//(P).

Goi @ =(~L1;1) 1a VICP cta d,, a, =(2-1;-1) 1a VICP ctia d,suy ra [ a;,a, |=(0;1,-1) a
VTPT ctia mat phang (P) loai dap an B va

C.

Lay M (2;0;0)ed, ,N(0;1;2)ed, do d =d ) thay vao ta thdy dap

(@ (P)
an D thoa man.

Cau109: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(3;0;2), B(3;0;2) va mat cau
x>+ (y+2)’ +(z-1)’ =25. Phuong trinh mit phing () di qua hai diém 4, B va cit mit

cau (S) theo mot duong tron ban kinh nho nhét la

A. 3x-2y+z-T7=0. B. x—4y+5z-13=0.

C. 3x+2y+z-11=0. D. x—4y-5z+17=0.
Loi giai

Chon C

Mat cau (S) c6 tam 1(0;-2;1), bankinh R=5.Do I4= J17 <R nén 4B ludn cit (S). Do

s 2
d6 () ludn cat () theo duong tron (C) cb ban kinh r = \/RZ ~(d(1.(a))) . Dé ban kinh r
nho nhat d([,(a)) 16n nhat.

Mit phang (@) di qua hai di€ém 4, B va vudng goc véi mp (4BC).

Ta céd AB=(1;—-1;-1), AC = (-2;-3;-2) suy ra (4BC) c6 vécto phap tuyén
"= [E,TC] = (~1;4;-5)

(@) c6 vécto phap tuyén n, = [E,E] = (=9-6;-3) = -3(3: ;1)

Phuong trinh ():3(x-2)+2(y—-1)+1(z-3)=0< 3x+2y+z-11=0.
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Cau 110: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho mit cau (S) c6 phuong trinh:

X’ +y* +2° —2x+4y—2z-3=0, va dudong thang A:%zy—;lzz. Mit phang (P)vudng géc

voi Ava ti€p xtic véi (§) c6 phuwong trinh la.
A. 2x-2y+z-2=0 va 2x-2y+z+16=0.

B. 2x—2y+3v/8-6=0 va 2x—2y-3/8-6=0.
C. 2x—2y-3/8+6=0 va 2x—2y-3/8-6=0.
D. 2x-2y+z+2=0 va 2x-2y+z-16=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA VE VA VA VI VA VA Vi VAV VA VA VA Vi VI VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VEVAVA VA VAVAVAVaVE
Loi giai
Mit phéng (P)vudng géc véi A nén (P) c6 VIPT n=(2-21).
:(P):2x—2y+z+D=0.

(S) cotam I(1;-2;1), bankinh R=3.

e 2.1-2.(-2)+1+ D|

P) tiépxuc (S)<=d(I;(P))=R< =3.

( ) P ( ) ( ( )) \/22+(_2)2+12
7+D=9 D=2

<:>|7+D|:9<:{ [

= .
7+D=-9 | D=-16

Vay phuwong trinh (P)la 2x-2y+z+2=0 va 2x-2y+z-16=0.
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0 DANG TOAN 12: PTMP SONG SONG VOI MP, THOA PK
Cau111: Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) :2x+2y-z-7=0 va mat cau

(S):x*+y*+z° —2x+4y—6z—11=0. Mit phang song song véi (P) va cit (§) theo mot

duong tron c6 chu vi bang 677 c6 phuong trinh 1a

A.(P):2x+2y-z-19=0 B.(P):2x+2y-z+17=0

C. (P):2x+2y-z-17=0 D. (P):2x+2y—z+7=0
T Leigw

Chon B

Mit cau (S) c6 tam 1(1;—2;3), ban kinh R =5; ban kinh duong tron giao tuyén la r =3.
Mit phing (Q) song song véi mit phing (P):2x+2y—z-7=0 c6 phuong trinh la
2x+2y—z+m=0(m¢—7)
Tacé d(I;(Q))=VR* -7 o 2z43em] 3+m| V25-9 < |m- 5|—12@{ =177.

=

Do m# -7 nén m=17. Vay phtrong trinh mit phang (Q):2x+2y—z+17=0.

Cau 112: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, Hai mit phang nao sau day tiép xdc véi méat
cau (§):x*+y* +2° —2x—4y—62+5=0 va song song voi mit phing (P):x—2y+2z-6=02
A. x-2y+2z+10=0 va x—2y+2z-10=0.
B. x-2y+2z+6=0 va x—2y+2z-12=0.
C.x-2y+2z+6=0 vax—2y+2z-6=0.
D. x+2y+2z-6=0 va x+2y—-2z+6=0.

Loi giai
Chon B
(S) c6tam /(1;2;3) vabén kinh R=3.
(Q) song song v6i (P) nén (Q):x—2y+2z+m=0, m#—6.
m==6

(0) tiép xtic () khi va chikhi d(1,(Q))=R & {m b

Cau 113: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, C6 bao nhiéu mit phang song song véi mét
phing (@):x+y+z=0 dong thoi tiép xtic voi mit cau (§):x° +y* +2> —2x -2y -22=07?

A. 0. B. 2. C. V0 sd. D. 1.
AV VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA Vi VI Vi VA VI VI VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI VA VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA V4 NANANANNANNANANANN
Loi giai
Chon D

Goi () 1a m4t phang can tim.
(S):x2+y2+22—2x—2y—2220:>I(1;1;1); R:\/g.
(ﬂ)||(a):x+y+z=0:>(,8):x+y+z+c=0(c#O).
C=0(Nh)

c=—6(L)'

|3+c|

(B)tiép xtc véi (S) @T=\/§©|3+c| =3

=(B):x+y+z-6=0vay c6 | mat phang (/).
Cha y: Ta c6 thé 1am trac nghiém nhw sau:
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Tacé: d[I;(a)]= V3 =R nén (a) ti€p xtc véi (5). Do d6 chi con c6 1 mit phéng song

song vai (a) va ti€p xuc voi (S).

Ciu114: Trong khong gian Oxyz cho mdt cau (S)c6 phuong trinh a
(8):x’+y’+2°=2x-4y—-6z-11=0 va cho mit phing (P)cé phuong trinh la
(P):2x+2y—z-18=0. Mt phang (Q) song song véi mit phang (P)dong thoi(Q) tiep xtc
v6i mat cau(S),(Q) ¢ phuong trinh la:

A. (0):2x+2y—z+12=0. B. (0):2x+2y—z-28=0.

C. (Q):2x+2y-z-18=0. D. (Q):2x+2y-z+22=0.
T L gia A NXY

Chon A

mét cau () c6 tdm /(1;2;3) c6 bankinh R=5.
M3t phang (Q) song song véi mit phang (P) nén (Q) c6 phwong trinh la
(Q):2x+2y—z+D=0;D#—18.
M3t phang (Q) tiép xtic v6i mat cau (S)nén d(7,(Q))=R.
2.1422-13+D| D=-18

= =5<pB+D|=15<

J2 +2 (1) D=12
Két hop véi diéu kién ta c6 phuong trinh cia mat phang (Q) 1a (Q):2x+2y—z+12=0.

Cau 115: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz cho bén di€ém 4(1;-2;0), B(0;-11), C(2;1;-1) va

D(3;1;4). Hoi ¢4 tat ca bao nhiéu mat phang cach déu bon diém d6?

A 7. B. C6 v s6 mat phang.
C 1. D. 4.
AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo VI Vo Vo Vo Vi VI Vi VA Vi V2 Vi VO V2 VI VA VA VO VI VA Vi Vi VI Vi Vi Vi V2 Vil VI VI VA I V2 V2 V0 VI VI VI Vi VO V0 VI V2 VI VA VA VA VI V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Vi Vo
Loi giai
Chon A

Ta c6: 4B =(~1;1;1), AC =(1;3;—1), AD=(2;3;4). Suy ra: | AB, AB | =(~4;0;—4) = 4 diém
4,B,C,D khong dong phang.

Khi &6, mit phang cach déu ca 4 diém 4, B,C, D sé c6 hai loai:

Loai 1: C6 1 diém nam khac phia véi 3 diém con lai (di qua cac trung diém ctia 3 canh
chung dinh) = c6 4 mit phang nhu thé).

ADAN

Loai 2: C6 2 diém nam khac phia véi 2 diém con lai (di qua c4c trung diém cta 4 canh
thudc hai cap canh chéo nhau) = ¢ 3 mat phéng nhu thé).
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A A A
C C C

Vay c6 tat ca 7 mit phang théa man yéu cau bai toan.

Cau 116: Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho mét phang (Q):x—y+ 2z-3=0. Mt phing (R)

song song véi (Q) va cach diém M (1; 0; 2) mot khoang bang % c6 phuong trinh:

A . x-y-2z-3=0 B. x+y-2z-7=0.
C.x-y+2z=0. D.x-y+2z-7=0.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VA Vi VAV VI VA VI Vi VA VI VI VI VI VI Vi VI VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA Vi Vi VI VA VA VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
(R):x—y+ 2z+d =0.
2 |5+d| 2 {d=—3
d|M,(R)|=—< = .
[M.(R)] J6 6 Jo ld=-7
Cau 117: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho cd phuong trinh x* + y* + 2> —2x-4y—62z-11=0.
Viét phuong trinh mat phang («), biét («)song song véi (P):2x+y—2z+11=0 va cat mt
cau (S)theo thiét dién 1a mot duwdng tron c6 chu vi bang 87 .
A.2x-y-2z-7=0. B. 2x+y-2z-5=0.
C. 2x+y-2z-7=0. D. 2x+y-2z+11=0.

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VA VO V2 VI VO Vi Vo VI Vo Vi Vo Vi VA Vi VA VA VI Vi Vi VA VI VI VI VO VI VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VA I V2 V2 V0 V2 VI VI Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai

Mit cau (S) cd tam 1(1;2;3) vabankinh R=+1°+2?+3% +11=5.
Chu vi thiét dién bang 87 nén ban kinh r ctia dwong tron thoa man 87z =271 < r=4
d(I,(a))=VR*-r* =3.
Phuong trinh mat phang (a)song song véi (P):2x+y—2z+11=0c6 dang
(a):2x+y—-2z+m=0(m=11).

2.142-23+m|
dl,(a =3©|

(1) VI 427 427

ra (@):2x+y-2z-7=0.

=3 o|m-2|=9 < m=11vm=-7.D&i chiéu diéu kién suy

Cau 118: Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S):x’+)°+z°—2x+6y—4z-2=0 va mit phang
(a):x+4y+z-11=0. Viét phuong trinh mat phang(P), biét (P) song song voi gid cua

vecto v=(1;6;2), vudng gbc véi () va tiép xic véi ().

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 104



CD: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

A 2x—y+2z+3=0 B 3x+y+4z+1=0
" 2x—y+2z-21=0 “3x+y+4z-2=0
C 4x-3y—-z+5=0 D. x—=2y+z+3=0

"l 4x-3y-z-27=0 x—2y+2z-21=0

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo

Loi gii
Mit cau (S) c6 tam 7(1;-3;2) vabankinh R=4.
Vi mét phéng (P) song song véi gia ctia vecto v=(1;6;2), vudng gbc véi (ar)nén cé vec to
phép tuyén n= [%,ﬂ =(2-12).
Mit phang (P):2x—y+2z+D=0.
Vi (P) tiép xtic véi mit cau (S) nén ta co:
2.143+22+D|

W)=k = 224 (-1) +22

D=-21
4 <:>|D+9|:12<:{
D=3

: 2x—y+2z+3=0
Vay phuong trinh mét phang (o) la: { royTez

2x—-y+2z-21=0

Cau 119: Cho mit phing (P):2x+2y—z-10=0 va mit cau (§):x’+y’ +2"—2x+4y—-6z-11=0
mat phang (Q) song song véi (P) va tiép xtic véi mit cau (S) c6 phwong trinh 1a?
A.2x+2y-z+10=0. B. 2x+2y-z=0.

C.2x+2y-z+20=0. D. 2x+2y-2z-20=0.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vi Vo Vi VO Vi VA Vi V2 Vi V2 VA VI VA VA Vi VO VI Vi VI Vi Vi Vi Vg Vi Vi VI VI VI V8 V2 V2 VO VO VI VO Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI V2 Vo VI VA VI VI Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai
Chon C
Mit cau () c6 tam 7(1;-2;3) ban kinh R=5.
Mt phang (Q) co dang (Q):2x+2y—z+d =0.
Do (Q) tiép xtic véi (S) nén d(1,(Q))=R.
2.1+2(-2)-3+d| d =20
= .
3 d=-10

:5<:>|d—5|:15<:{

Cau 120: Trong khdng gian Oxyz, cho mit cau (S):(x—1) +(y—-2) +(z-3)" =25 va hai diém
A(3;-2;6),B(0;1;0). Mét phang (P):ax+by+cz—2=0 chta duong thang 4B va cit (S)
theo giao tuyén la dwong tron c¢6 ban kinh nho nhédt. Tinh gia tri cta biéu thtc
M =2a+b-c.

A - M=1. B. M=4. C.M=2. D. M =3.

AV VAV VA VAVAVAVE VA VEVE VA VAV VAV VA VAV VA VA VAVAVE VA VAVE VEVAVAEVEVEVEVEVAEVAVE VAVE VAV VA VA VA VA VEVA VA VA VA VA VA VAVAVAVAEVEVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
*Ta c6: (P) Ln=(a;b;c) trong d6 a;b;c khong dong thoi bang 0. Mat cau (S) c6 tam
[(1;2:3) va ban kinh R=5.

. 2 3a-2b+6c-2=0 b=2
Do mdt phang (P) chtta duwong thang 4B nén ta co: = 1
mit phang (P) chita dudng thing 4B nén ta {b—Z:O {a:2—20 (1)
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* Ban kinh duong tron giao tuyén la: » =+ R’ —d’ trong do

+4 2
d=a(5(P)) =t €486 i Kinh dudng tron nho nhit dieu kién 1a
Jad +b*+c2 V57 —8c+8

2
d 16nnhit < <801, 29 2643 o ihdt eom=—2F3 16nnhat.
5c—8c+8 5 5 5¢"—-8c+8 5¢"—8c+8
2c+3

* Coi ham s6 m = la mot phueong trinh an ¢ ta dwoc

5¢* —8c+8
5mc? —2(4m+1)c+(8m—3)=0,

phuong trinh ¢6 nghiém ¢ < A'=-24m*> +23m+120 <:>—21—4£mS1:>m I6n nhat< c=1.

=a=0=>M=2a+b—-c=1.

Gt HET aoimine
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<w N\ N\
SLLd
> ‘4 PHUONG TRINH DUONG
I =z ) {
® THANG
I I X =x,+at
| o1 Ay =y +bt (teR) co di€ém M (x,:y,:z,) €A Vécto chi phuong
| Thamso | B
i i z=z,+ct
PHUONG | | __( " )
TRINH Lo
i Chinh the i AL ;xo =7 _byo =z ;ZO 6 diém M (x,v,:z,) € A Vécto chi
i i phuong i =(a;b;c) néu {a;b;c} 0.

Y Giao tuyén hai mit phing:

Cho hai mit phang (a) :Ax +By+Cz+D =0 va (7):A'x+By+Cz+D'=0 cit nhau.

Goi A la giao tuyén ctia chiing. Khi d6, duong thang A ¢4 VTCP 1a |i = [ﬁ (@) N7l (7)} .

A. VI TRI TUONG POI GITA HAI PUONG THANG:

B. VI TRI TUONG DOI GITUA PUONG THANG & MAT CAU: (xem lgi Chuyén De
Phuong Trinh Mdt Ciu).
C. VI TRI TUONG DOI GIUA PUONG THANG & MAT PHANG:

XX, Y=Yy _Z-Z,
a b

% Trong khong gian Oxyz , cho A: va mit phing (a):4Ax +By +Cz +D =0.
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(a).

X =x,+at

— Ta viét lai phuong trinh A duéi dang tham s8: A:4y =y, +bt thay x;y;z vao mit phang

z=z,+ct

— Pugc phuong trinh: 4 (x, +at )+B (v, +bt ) +C (z, +ct)+D = 0. Dt
f(t) =A(x, +at)+B (v, +bt)+C (zo +ct)+D .
— Khi d6:4 (x,+at )+B (v, +bt )+C (z,+ct)+D =0 f (1) =0.

Ta cé cac treong hop sau:

Néu f(t)=0 vd nghiém
—— Duong thang A// (a).

Néu f(¢)=0 c6 1 nghiém
—— Duong thang
A ﬁ(a) =1.

Néu f(#)=0 vo s6 nghiém

—— Duong thang Ac(a)

D. KHOANG CACH LIEN QUAN DEN PUONG THANG:

PHUONG PHAP 1 PHUONG PHAP 2
- Lap () diqua
Khoang cach ttv M (x,,5v,52,, ) | M (x4 37432y ) v vudng goc )
dén duong thang vai A. d(M:A) ‘[MOMW]
A - Tim toa dd giao diém ’ ‘Z,‘
a b c H= (oz)ﬁA.
- Khi d¢, d(M;A)=MH .
Khoang cach hai duong ~Lap (a) chtta A, vasong
X=X, Y=YV, Z-Z, .
A - 0 _ 0 _ 0 — g
S e AL
: ; ; ~Khidé, d(A,;4,)=d(N;(a)) | 4(A34) ===
JANRP i (R 4 S 0 P o ‘[“l;uz] S
2 4, b, ¢ —— cong thirc khoang cach
Hhaw tr diém dén mit.

0 DANG TOAN 1: TIM VTCP, CAC VAN PE VE LY THUYET

Caul:

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d:4y =t

vecto chi phuong ctia duong thang d ?

A u=(10;-1).

Chon D

B.

u=(0;0;2).

Loi giai

Dé thay vecto chi phuong ctia d 1a u=(0; I; -1).

C. ;¢=(O; 1; 2).

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Va VI VA VA VA VI Vo VA Ve VI VA VA Vi VI VI VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVE

x=0
. Vecto nao dudi day la
z=2—t

D. u=(0;1-1).

NANANANANANANN

Cau 2:

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho midt phang (P):2x—y+z+3=0 va diém

A(1;-2;1). Phuong trinh duong thang di qua 4 va vudng goc véi (P) la:

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE
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x=2+t x=1+2¢ x=1+2¢ x=1+2¢
A Aiy=-1-2¢. B.Ay=-2-2t. C A<y=-2-¢. D. A:qy=-2-4t.
z=1+t¢ z=1+2¢t z=1+¢ z=1+3¢
Loi giai
x=1+2¢

quaA(l;—Z;l)

— =>Aqy=-2-¢.
VICPn, =(2-1L1)

Duong thang A: {
z=1+t

Cau3: Trong khong gian Oxyz, tim mot vecto chi phuwong cua duong thiang d:
x—4 y-5 z+7
7 4 =5
A. i =(7;,-4;-5). B. i =(5-4-7). C. u=(45-7). D. i =(7;4;-5).

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi VA Vi VA Vi Vi Vo V2 VO VI VA VA VO VA VI Vi Vi Vi Vil Vi Vo Vi Vi VI VI VI Vi VA V2 VO VO VO VO Vg Vi VO V2 VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
d- x—4 :y—S _ z+7
7 4 -5

c6 mot vecto chi phuong la 4 =(7;4;-5).

Cau4: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, duong thang d : al I 2_7 er 2 =§ di qua nhitng diém

nao sau day?
A. 4(-2;2;0) B. B(2;2;0) C. C(-3;0;3) D. D(3;0;3)

NANANANANANANN

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VI VA VA VI VA VA Va VI VI VA VA VI Vo VA Ve VI VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVS

Loi giai
Ta c6 ¥ = % == =1 nén duong thang d di qua diém D.

W | W

Cau5: Trong khong gian Oxyz cho duong thang d :x;2 = y+11 AL

. biém nao sau day khong

thudc dwong thang d ?

A. O(-1;0;-5) B. M (-2;1;3) C. N(2;-1;-3) D. P(5,-2;-1)
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAEVE VA VAV VAV VAVAVAVAVAEVAVAEVE VA VEVE VAVAEVAEVEVEVE VA VA VAVE VAVE VAV VA VA VAV VAV VA VA VA VA VEVAVA VAV VA VAVEVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

Nhan xét N, P,Q thudc dwong thang d . Toa dd diém M khong thudc dudng thang d .
Cau 6: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho tam gidc 4BC véi A(L1;1); B(-L10); C(13;2).

Duong trung tuyén xudt phét tit dinh 4 ctia tam gidc ABC nhan vecto a nao duéi day la
mot vecto chi phuong?
A. a=(-L10). B. a=(-2;2;2). C. a=(-121). D. a=(L10).

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VAV VI VA VI VA VI Va VAV VA VA VA VI VI VI VI Vi VI VI Va VI VA VI Vi Vi VI VI VI VI VA VI Vi VI VI VA VA VIV VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

Trung diém BC c6 toa d6 /(0;2;1) nén trung tuyén tir 4 cé mot VICP la Al = (-11;0).

Cau7: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho dwong thang d c6 vecto chi phwong i va mét
phéng (P) c6 vecto phap tuyén ii. Ménh dé nao duwdi day ding?

A. d song song voi (P) thi i cung phuong véi 7.

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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B. d vudng goc véi (P) thi i vudng goc voi 7.
C. i vudng goc voi 7i thi d song song voi (P).

D. ii khong vudng géc véi ii thi d cat (P).

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Ciau8: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(2;3;-1),B(1;2;4). Phuong trinh
duong thang nao dugc cho dudi day khong phai la phuong trinh duong thang 4B..

x=2—t
A Xl_y=2_z-4 B.{y=3-¢
1 1 -5
z=—1+5¢
x=1-¢
C {y=2-t. D. x+2=y+3:Z—1

1 1 -5
z=4+5¢

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VI Vo VO Vo Vo Vi Vi VI ViV Vi V2 Vi V2 VA VI VA VI VO VI VI Vi Vi VO Vi Vi Vi Vo Vi VI VI VA I VO V2 VO Vi VIO VO Vo VO VI VA VA VA VA VA VA VI VI VI VA VA VA VA Vo Va Va Ve Vo

Loi giai
AB = (-L-1;5).
Vay phuong trinh chinh tic cia dudng thing 4B di qua diém 4 vanhan 4B =(-1;-15)

x—=2 y-3 z+l

lam vecto chi phuwong la : 1 . .Vay chon dap an D.

Cau9: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho duong thing d :xT_IZL: Z_l. biém nao

dudi day khong thudc d?
A. N(1;0;1). B. F(3;—4;5). C. M(0;2;1). D. E(2;-2;3).

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VI VI VO VI Vo VI Vo Vi Vo Vi VO Vi VA Vi V2 Vo VI VI VA VA VA V VI VA Vi Vi Vi V2 Vi V0 V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO VO VI VO Vi VO VO VI V2 VI VA VA VA VI VI VI VI VA VA VI Vo Va Vo Ve Vo

Loi giai
A zen \ 2-1 -2 3-1 , - N .
Thay toa d6 diém E(2;-2;3) vao d = =5 T:> thoa man nén loai A.
N PR . 1-1 0 1-1 , . A .
Thay toa do di€ém N(1;0;1) vao d = T 5 5 thoa man nén loai B.

Thay toa d6 diém F(3;—4;5) vao d = % _ T4 57_1 — théa man nén loai C.
2

Thay toa do di€ém M (0;2;1) vao d = ? === % = khong thoa man nén chon D.

Cau 10: Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho duong thang (d): le =2 3_1 = 2;Z . Vécto nao sau

day 1a mdt vécto chi phwong cta duong thang (d)?
A.u, =(-231). B.u,=(-LL2).  C.u,=(2%-3%1).  D.u,=(-2-3%-1).
Loi giai \
Chen C
x+1 y-1 z-2
() =53

suy ra u, = (2,-3:1).
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0 DANG TOAN 2: PTDT QUA 1 DIEM, DE TIM VTCP (KHONG DUNG T.C.H)
Cau1l: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém M(2;-3;1) va mit phang (a):

x+3y—-z+2=0. Duong thang d qua diém M va vudng géc véi mat phang (a) <

phuong trinh la
x=2+t x=1+2¢ xX=2+t x=2-t
A.d:qy=-3-3¢. B.d:qy=3-3¢. C.d:qy=-3+3t. D.d:qy=-3-3¢.
z=1-t¢ z=—1+¢ z=1+t¢ z=1+t¢

A Y Y Y Y Y A A A A A0 Vo Vo Vo Vo Vo Vi Vi Vi Vi VI Vi VI VI V2 VI VI VA VI VO VI VI VO Vi VO Vil Vi Vi Vi Vi VA VA VA VA VA VA VAV Va Vi Va Va v
Loi giai
x=2-t

d qua diém M (2;-3;1) nhan 7 =(1;3;—1) la vtcpnén d ¢ dang d:{y=-3-3¢.
z=1+t¢

NANANANANANANANN

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, duong thing di qua diém A(3;-2;4)va ¢6 vécto chi phuong
u= (2;-1;6) c6 phuong trinh
x=3 y+2 z-4 B x+3 y-2 z+4
2 i 6 ) i 6
C. x=3 zy—2 :Z—4' D. x=2 :y+1 _2—6.
2 =l 6 3 = 4

AV VAV Vo Vi Vi VI Vo Vi Va Vi VI Vi Va VA VA VI VI Vi Ve VI VA VI Vi Vi VI Vi VA VI VI Ve Vi Vi Vi VI VI Ve Ve VI VO VI VI Vi Vi VA Vo VI Vi Vi Ve VA VI Vi VI VI Vo VA Vi VI VI VA Ve VA VA VA VA VA VA VA VA VA VaVve

Loi giai
Chen A

Phuong trinh duong thang di qua diém A4(3;-2;4)va c6 vécto chi phuong u =(2;-1;6) la:

A.

x-3 y+2 z-4
2 -1 6
Cau 13: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, Dudng thang d di qua M (2;0;-1) va c6 véc to chi

phuong a= (4,—6;2) c6 phuong trinh

x=2+2t x=-2+2t x=-2+4t x=4+2t
A Jy=-3¢ B.iy=-3 . C.iy=-6t . D.<y=-3t

z=—1+t z=1+t z=1+2¢ z=2+t

AV Vi Vo Vi Vi VI VI VI VI VA VA VA VA Vi Vi Vi Vo Vo Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VO VI VA VA VO VI VA Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VO VO VO Vi VO VO Vi V2 VA VA VA VA VA VA Vi VI VA VA VI Vi Vi Va Va Vo

Loi giai
Chen A

Ta cé: a=(4-6:2)=2(2-31).

qua M(2;O;—1)
VTCPu=(2;-31)

Cau 14: Trong khong gian Oxyz, duwong thiang di qua diém A(-2;4;3) va vudng goc v4i mit phang
2x-3y+6z+19=0 c6 phuong trinh la
A x+2 y-3 z+6

x+2 y-4 z-3

. B.
2 4 3 2 -3 6
C. x+2=y+3=z—6. D. x—2=y+4=z+3-
2 4 3 2 -3 6

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE
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Loi giai
ChenB

Ta c6 mét véc to phap tuyén ctia mit phing 2x-3y+6z+19=0 13 n= (2;-3;6).
Duong thang di qua diém 4(-2;4;3) va vudng goc v6i mat phang 2x -3y +6z+19=0 c6

x+2 y-4 z-3

mdt véc to chi phuong la u =(2;-3;6) nén c6 phuong trinh la 3 .

Ciau15: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém B(2;—l;3) va mat phéng
(P):2x-3y+3z-4=0. Dudng thang A di qua di€ém B va vudng géc mp(P) c6 phuong

trinh la
A.x—2=y+l=z—3- B.x—2:y+1=z—3-
2 3 1 2 -3 1
C-x+2=y+1:z+3.D'x—2:y—1:z—3.
2 -3 1 -2 3 -1
Loi giai

Do A vudng goc voi mp(P) nén véc to chi phuong ciaA: u, =(2;-3;1)
x-2 y+1 z-3

Vay phuong trinh duong thang A : 3 1

Cau 16: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, phuong trinh chinh tic cua dwong thang qua
A(1; 4 —7) va vudng géc v6i mit phang (P):x+2y—2z-3=0 la

x—=4 y-1 z+7 x-1 y-4 z+7

A. . B. .
1 2 -2 1 2 -2
C.x—4:y—1:z+7. D.x—lzy—4zz—7.
2 1 -2 1 2 2
Loi giai

Mt phang (P) 6 vecto phap tuyén n=(2 -3 3).

Duong thang can tim c6 vecto chi phuong n vadi qua 4 nén chon.B.

Cau 17: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—l; —3;2) va mat ph?mg(P) :x-2y-3z-4=0, Duong
thang di qua di€ém 4 va vudng géc véi mat phang(P) cé phuong trinh la

x+1:y—2:Z+3 B x+l:y+3=Z—2
1 -2 -3 1 -2 -3
C. x—lzy—3=Z+2. . x—lzy—3=2+2.
-1 2 3 1 —2 -3

Duong thang qua 4(-1;-3;2) vudng géc véi mit phang (P):x -2y -3z -4 =0 nén cé mdt
x+1 y+3 z-2
-2 -3

vecto chi phwong u =(1;-2;-3), c6 phuong trinh:
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Cau 18: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, Cho duwong thang d c6 phuong trinh tham s8
x=14+2¢
y=2-t . Viét phwong trinh chinh tic ctia dwong thang d .

z=-3+t
A.d:x+1=y+2=z—3' B.d:x—lzy—2:z+3'
2 -1 1 2 -1 1
C-d:x—lzy—222—3. D-d:x—lzy—2=z+3'
2 -1 1 2 1 1
Loi giai

Tt phurong trinh tham s ta thdy duong thang d di qua diém toa d6 (1;2;-3) va c6 VICP

i=(2-11).

Suy ra phuong trinh chinh tac ctia d 1la: x2—1 =2 _12 =Z ;_ & .

Cau 19: Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, viét phuwong trinh tham s6 ctia duwong thfmg di
qua hai diém A4(1;2;-3), B(2;-3;1)..

x=1+t¢ x=2+t x=1+¢ x=3—t
A.{y=2-5¢. B. y=-3+5¢. C.iy=2-5¢ . D. {y=-8+5t.
z=3+4¢ z=1+4¢ z==-3-2¢ z=5-4¢

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VI VA VA Va VI VI VA VA VI Vi VAV VI VA VA VI VA VI VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVEVAVAVAVAVAVS

Loi giai
Chon D

Tacé AB = (,-5;4).

NANANANANANANN

Duong thing 4B c6 vécto chi phuong 4B =(1;-5;4) nén loai dap an A, B.
Thay toa dd 4(1;2;-3)vao dép an C duoc {2=2-5¢ < 3 hay diém 4 khong thudc

t=
—3=3+4¢ 2

duong thang & dap C nén loai dap an C, con lai la D.

Cau 20: Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho mit phang (P):2x—y+3z=0. Puong thang d di
qua M (1; —1; 2) va vudng goc vdi (P) 6 phuong trinh

x=1+2¢ x=1+3¢ x=3+3¢ x=2+3t
A {y=-1-¢. B.{y=-1-t. C.iy=t . D. Jy=t¢
z=2+3t z=5-2¢t z=2t z=2+2t

AV VA VA VA VA VE VA VA VA VE VI VA VA VE VA VA Vi VA VI VI VA VI Vi VAV VA VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
Chon A

n,=u, =(2; -1 3).
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0 DANG TOAN 3: PTDT QUA 1 DIEM, VTCP TiM BANG T.C.H

Cau 21:

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(3;1;—5), hai mét phang (P): x—y+z-4=0 va (Q):
2x+y+z+4=0. Viét phuong trinh duong thang A di qua 4 dong thoi A song song véi
hai mgt phang (P) va (Q).
x—3:y—l:z+5. B. A- x+3:y+1=z—5'

2 -1 3 2 -1 3
x=3 y-1 z+5 x=3 y-1 z+5

. D. A: = =
2 1 -3 -2 -1 3

A. A:

C. A:

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA VE VI VA VI VA VA Vi VA Va VA VA VA Vi VI VI VI VI VI VI V VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VI VI VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VEVAVAVE VAVAVEVAVE

Loi giai
Chon A
Vecto phap tuyén ctia mit phang (P) la n = (L-L1).
Vecto phap tuyén ctia mat phéng (Q) 1a n, =(2;11).
1 -1

= EiTi%ja va ;Z khong cung phuong.

= (P) va (Q) catnhau.
Mit khéac: 4¢(P), A¢(Q).
Tac6: | m,n, | =(-213).

Puong thing A di qua 4(3;1;-5) va nhén vecto 7 =(2;-1;-3) lam vecto chi phuong.

x=3 y-1_ z+5

Phuong trinh chinh tac ctia duong thang A la: " 3

Cau 22:

Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P):2x+3y+2z+2=0 va (Q):x—3y+2z+1=0.
Phuong trinh dwong thang di qua gdc toa dd O va song song véi hai mét phang (P), (0)
la

X 0y z X y z X y z X y z

912 2 ‘2 2 9

9 S22 ‘2 2 9

AV VAV Vo Vi Vi VI Vo VI Vi Vi VI Vi Va VA VA VI VI Vi Ve VI VA VA VI VI VI Vi Vi VI VI Ve Ve Vi Vi VI VI Ve Ve VI VI Vi Vi Vi VI VA Vi VI Vi Ve Ve VA VI Vi VI VI Vo VA Vi VI VI VA Vi VA VA VA VA VA VA VaVa VA Vave

Loi giai
Chon C
(P) 6 VIPT 7 =(2:3;2), (Q)c6 VIPT it =(1;-3;2).
Do dudng thang di qua gdc toa do O va song song véi hai mit phang (P), (Q) nén duong
thang c6 VICP i =i, '] =(12;-2;-9).
y z

Vay phuong trinh duong thang 1a % ==

Cau 23:

Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho ba diém A(1;3;2), B(1;2;1),C(1;1;3). Viét phuong
trinh tham s6 ctia deong thang A di qua trong tim G ctia tam giac ABC va vudng goc véi
mat phang (4BC).

x=1-3¢ x=1-3¢ x=1-3¢ x=1
A.A:<y=2-2t. B.A:qy=2 . C.A:<y=2+t. D. A:qy=2+2¢.
z=2-t z=2 z= z=2—t

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon B
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Tacd: A qua G(1;2;2) va c6 mdt vecto phap tuyén la: [ZE,ZE’] =(-3;0;0).

x=1-3¢
Do dé: A:qy=2
z=2

Cau 24: Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho ba di€ém 4(2;1;0),B(1;1;3),C(5;2;1). Tim t4t ca

cac diém cach déu ba diém 4, B, C.

3
A A, 2 7 o« A? 7 A o« A? \ \ <& X - y N 5 z— 2
A. Tap hop tat ca cac diém cach déu ba diém 4, B, C la duong thang s
3
A Y 2 7 o A? 7 (A o A2 \ \ Z X— y_E 2_Z
B. Tap hop tat ca cac diém cach déu ba diém 4, B, C la duwong thang > = T = I
3
A Y 2 7 o« A2 7 A N \ \ Z X — y_E Z_2
C. Tap hop tat ca cac diém cach déu ba diém 4, B, C la duong thang : = % = T
3
-x V7 2 z=2

D. Tap hop tat ca cic diém cach déu ba diém 4, B, C 1a duong thang 3 5 o
S A S UL S S o PP U SV VS A e S e U SR L) o e SV VS e U S e e o
Loi giai

Chon A
AB=(-1;0;3),4C =(3L1)..
Khi d6 4B.AC =0 suy ra tam gidc ABC vudng tai 4, suy ra tat ca cic diém cach déu ba

diém 4,B,C nim trén duong thang vudng goc véi mit phang (ABC) tai [ (3;%;2] (voi I

1a trung diém canh BC). VTCP cua duong thang u = [E,ﬁ‘} =(3;10;-1).

3
. 3 YT, -
Suy ra phwong trinh ctia dwong thang 1a al 3 3_ 102 =Z 12 .

Cau 25: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém M (1;-3;4), duong thang

:x;2 - y—55 22 va mdt ph:ﬁmg (P):2x+z—2 =0. Viét phuong trinh duong théng A

qua M vudng gbéc véi d va song song vdi (P).

d

A.A:x—1:y+3:z—4' B-A:x—1:y+3=z—4.
-1 -2 1 1 -2
C.A:x—1:y+3=z—4' D.A:x—1:y+3:z—4'
-1 -1 -2 1 -1 2
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVEVE VAV VAV VA VAV VA VEVAVAEVE VA VEVE VAVAVAEVEVEVEVEVAEVAVEVAVAE VAV VAVEVAVE VEVA VA VA VA VA VEVAVA VAV VA VAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon B

Puong thing d 6 VICP la u, =(3;-5;-1) va mat phing (P) ¢ VIPT la n, =(2;0;1).
Suy ra i, A Z =(-5;-5;10).
Khi d6 chon VTCP ctia duong thang A 1a u, =(1;1;-2).
x—1 _ y+3 _ z—4 '
1 -2

Phuong trinh duong thang A:
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Cau 26: Trong khong gian toa d Oxyz, cho tam gidc ABC biét A(1;0;-1), B(2;3;-1), C(-211).
Phuong trinh duong thang di qua tam duwong tron ngoai ti€p cta tam gidc 4BC va vuong
g6c v6i mit phang (4BC) la:

N B.X_2"2_2
3 -1 5 3 1 5
C. x—lzl:z+1. D. x—3=y—2=z—5'
1 2 2 3 -1 5
AV VAV VE Vi VA VA VAV VO Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VA VI VI Vi VI Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VI VI VI Vi VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai
Chon A

Ta cd: AB = (1;3;0); BC = (—4,-2;2), AC = (-3;1;2)

= AB* =10, BC* =24, AC* =14 = AABC vudng tai 4.

Tam / ctia duong tron ngoai tiép tam gidc la trung diém caa BC = 1(0;2;0).

Duong thang d can tim di qua 1(0;2;0) va nhan vecto u= %[ZE,ZE] =(3;-1;5) lam véc to

x-3 y-1 z-5

chi phwong. Phuirong trinh chinh tac ctia duong thang d 1a: 0 s

Cau 27: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho duong thang A 1a giao tuyén ctia hai mat phang
(P):z-1=0 va (Q):x+y+z-3=0. Goi d la dwdng thdng nam trong m4t phang (P), cat
x-1 y-2 z-3

1 g va vudng géc véi duong thang A. Phuong trinh cta

duong thang

duong thang d la

x=3+t x=3—t¢ x=3+¢ x=3+¢
A sy=t . B.<y=t . C.iy= . D. jy=—t¢
z=1+t¢ z=1 z=1 z=1+t¢
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVE VA VAV VA VEVA VAV VA VA VAVAVEVE VAV VEVAEVAEVEVEVEVEVAEVAVEVAVE VAV VA VA VAV VAV VA VA VA VA VEVAEVAEVAVAEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon C

Dit 7, =(0,0;1) va 7, =(1;1;1) Ian luot 1a vécto phap tuyén caa (P) va (Q).
Do A=(P)"(Q) nén A c6 mdt vécto chi phuong ii, = ii,.ii, |=(~1;1;0).
Duong thdng d nam trong (P) va d LA nén d c6 mot vécto chi phwong 1 i, =[ii,,u, |
=(-1,-10).
x-1_ y-2 z-3
-1 -l
z—1=0 z=1
Xéthé phuong trinh { x—1  y-2 z-3 ©{»=0 = A(3;0;1).
1 -1 -1 x=3

Goi d': va A=d'nd = A=d'n(P)
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x=3+t
Do d6 phuwong trinh dwong thang d:4 y =t

z=1

Cau 28: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz cho duwong thang (d):x;1 = 1_1 = 2;2 va mat

phéng (P):x—y-z-1=0. Viét pt duong thing (A) di qua diém A(1;1;-2), biét (A)//(P)
va (A) cat d.

x—lzy—1=z+2 B x—lzy—1=z+2

I ) 1 3

C x=1_ y-1 z+2 D x-1_ y-1 z+2

8 3 s 2 1 1

Loi giai
Goi M =(d)n(A) = M (-1+26;1+1;2+31).
Khi d6 W:(2t—2; t; 3t+4) la mot vecto chi phwong ctia (A)
(A)// (P) & AM Ln, véi n, =(L—1;-1).
&AM 7y =06 2 =2-1=3t-4=0 <1t =-3 =AM =(-8,-3;-5).

A x=1 y-1 z+2
Vay (A): T -3 -5

A.

x=1-t
Cau 29: Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d:{y=2+¢ va mit phang (P):x—2y+z+6=0.
z=2t
Phuong trinh dudng thang qua diém M (0;2;-1) cit d va song song véi (P) la.

1-¢
2 .
1-¢

x=t x=1-t¢ x=1+2¢ X
A.sy=2 . B. <y=2t . C. {y=2-3¢t D. <y
z=—1—t z=—1-t¢ z=1-t¢ z

o Leigw@
Lay toa d6 diém M (0;2;—1) thay vao cac phuong an.

0=1+2¢

2=2-3¢ vo nghiém nén loai phwong an A.

—1=1-1¢

0=1-¢

2=2  vOnghiém nén loai phwong an B.

-1=1-t

0=1-¢

2=2t v0 nghiém nén loai phuong an C.

“l=-1-¢
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x=t
Duong thang <y=2  quadiém M (0;2;-1) cit d vasong song véi (P).
z=-1-t

Cau 30: Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho dudng thang (d): XI3 =yT_3=§, mét phang
(P):x+y—z+3=0 va diém 4(1;2;-1). Duong thang (A) di qua 4, cat (d) va song song

v6i mat phang (P) c6 phuong trinh:
x—1_ y-2 x+I B x-1_ y-2 x+1
-1 2 -1 -1 =2 1]
C. x—lzy—2=z+1. D. x—lzy—2=x+1'
1 -2 1 1 -2 -1
Loi giai

Goi B=(d)n(A)= B(3+1;3+31;2t) = AB = (1+2;3t+1;2¢+1)1a mot vecto chi phuong cua

A.

(A). Mat phing (P) c6 mdt vecto phép tuyén n=(1;1;-1).
(A)//(P)= ABn=0<t+2+3t+1-2t-1=0<t=-1. Ta dugc 4B =(1;-2;-1).
Do A4¢(P) nén duong thing di qua 4 nhan 4B = (1;-2;-1)lam mdt vecto chi phuong thoa

bai toan.
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0 DANG TOAN 4: PTDT QUA 1 PIEM, CAT PUONG NAY, CO LIEN HE VOI
PUONG KIA.

Cau 31: Trong khong gian v6i hé toa d0Oxyz , cho diém 4(1;2;3) va hai duong thang

.x—2_y+2_z—3.d x=1 y-1 =z+1
VSR )

A, vudng goc véi dy va cat d,.

d, . Viét phuong trinh duong thang d di qua

A.x+1=y—2=z—3. x—lzy—2=z—3

B.

1 3 -5 1 -3 -5
C.x—1:y+2:z—3. D.x+1:y—2:z—3.
1 -3 5 -1 -3 5
Loi giai
Chon B

Goi B la giao diém ctia d va d,. Bed, = B(1-t;1+2t;—1+¢).
dld < ZELTI =0 =t =-1 suy ra B(2;-1;-2).

— -1 -2 -3
PT d diqua 4 va co vecto chi phwong AB = (1;-3;-5): xl A\ 3 =z 5
A A g 3 2 x—2 y—|—2
Cau 32: Trong khong gian Oxyz, cho 2 duong thang d: Tl =z—3;
dzix_ll — y2—1 — Z—IH va A(l;2;3). Puong théng qua 4 vudng gbc d,,cat d, co phuong
trinh la :
A x—1:y—2:z—3. B. x—1:y—2:z—3.
1 3 =5 1 3 5
C. x—lzy—222—3' D. x—1:y—2:z—3.
1 -3 -5 -1 -3 =5
Loi giai
Chon C

Gia st duong thang d can tim cit duwong thang d, tai B = B(1-#;142;-1+1),t e R..
Vidld <udB=0 < -3-3=0 t=-1.
Vay duong thang d di qua diém A(1;2;3) va c6 vtep 4B(1;-3;-5) nén cé phuong trinh la.
x-1_ y-2 z-3

1 -3 -5

Cau 33: Trong khong gian Oxy, cho diém M (-1;1;2) va hai duong thing d: e B

4

2 1
, x+1 vy oz 5 8 28 SR TS 5 N 2 . .

d': — 5 Phuong trinh nao dwdi day la phuong trinh duwong thang di qua diém
M, cat d va vuong goc véi d'?

x=1+3¢ x=-1+3¢ x=-1-T7t x=-1+3¢
A.sy=1-¢ . B.sy=1+¢t . C.iy=1+7¢ . D.yy=1-t¢

z=2 z=2 z=2+7t z=2

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
Loi giai

Chon D

Goi duong thang can tim 1a A, 4 la giao ctia A va d .
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Khi d6: A(2+3t;-3+2¢;1+1), MA=(3+3t;—4+2t;-1+1).

Do A vudng goc véi d' nén: MAu, =0 < 7t-7=0=1=1.

Khi d6 ]\‘JZ:(6;—2;0),hay vecto chi phuong cua A 1a (3;-1;0).
x=-1+3¢

Vay phuong trinh A: {y=1-¢
z=2

Cau 34:

Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho diém 4(1;2;3) va duong thang

d :xT-i_1 = % = 2_23 . Goi A la duong thang di qua diém 4, vudng géc véi duong thang d
va cit truc hoanh. Tim mét vecto chi phirong u ctia dwong thing A.
A u=(-2;0). B.u=(1;0;1). C u=(223). D. u=(0;2;1).

VAV VAV VA VI VI VA VI Vi VI VI VI VI Vi VI Vi VI Vi Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VA VA VA VA VAV VI VA VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVS

Loi giai
Chon C
A la dwong thang di qua diém 4, vudng gbc véi duong thang d nén A nam trong mit
phang (P) qua 4 vavudng géc véi d .
Phuong trinh mét phang (P): 2(x—-1)+(y—2)-2(z-3)=0 hay 2x+y-2z+2=0.
Giao diém B cua truc hoanh va (P) ¢6 toa do 1a B(-1; 0; 0).
Khi d6 BA=(2;2;3).
Vay mét vecto chi phuong ctia A 13 u = (2;2;3).

Cau 35:

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém M (2;1,0) va duong thing

A:xT_lzyTH:_il. Viét phuong trinh ctia dwong thang d di qua diém M, cat va vudng
gocvoi A.
Ag:Xz2 2l z B.g; X 2_271_2
1 4 1 1 4 1
caX2 2l z pg 22yl 2
2 4 1 1 4 2

VAV VAV VAV VE VA VIV VI VIV VA VI VI VI VI Vi Vo Vi VI VI VI VI VI VI VI Vi VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VA Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chon D
*Goi N=dNnA=NeA nén N(1+2t;—1+t,—t). Khi d6 ta c6 mz(Zt—l;t—Z—t). Duong

thang A c6 vecto chi phuong a =(2;1;-1).

*VidlA< MNa=0 <:>2(1+2t)—2+t+t:0<:>t:§:m:(é;—g;—gj. Chon vecto chi
phuong ctia d la a, =(1,—4;-2).
* Vay phuwong trinh cua d : sz :y_;1:%

Cau 36:

x=1-t¢

L B

=1

Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thangd, :
z=—1+t¢

A(1;2;3). Puong thing A di qua 4, vudng géc véi d, va cit d, cé phuong trinh la.

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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A.

x-1_ y-2 z-3 B x-1 y-2 z-3
1 3 5 -1 -3 =5
C-x—lzy—222—3.D-x—lzy—2=z—3.
1 -3 =5 1 3 -5
Loi giai

Ta cod ﬁdl =(2;—1;1).

Dép an B 6 ua = (1;,-3;-5).

Nhan thay ug.us =2.1+13-15=0=d, LA.

Cac dap an khac khong thoa man diéu kién vudng goc.

Cau 37: Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(2;3;3), phuwong trinh duong trung tuyén
x-3 y-3 z-2

ke tr B la ] 5 i phuong trinh dwong phan gidc trong cta goc C la
x-2 y-4 z-2 ] 2 2 o A el . 5
5 o o . Duong thang AB c6 mot véc-to chi phuong la
A. u> =(1;-10). B.us=(0;-1).  C.oun=(L21). D. us =(2;1;-1).
Loi giai
x=2+2t
Phuong trinh tham s6 cta duong phan giac trong goc C la CD:qy=4-t .
z=2-t
. A [N ) 2 7_t S_t \
Goi C=(2+2t;4—1;,2—t), suy ra toa do trung diém M cua AC la M =(2+t;—;Tj. Vi
M € BM nén:
T—t 5-t
— -3 | —=1|-2
(2+1)-3 ( 2 ) ( 2 ) -1 1-t 1-t
-1 2 -1 -1 4 -2

Do d6 C=(4;3;1).

Phuong trinh mét phang (P) di qua 4 va vuong goc CD la
2.(x-2)-1.(y=3)-1.(z-3)=0 hay 2x-y-z+2=0.

Toa d9 giao diém H cua (P) va CD langhiém (x;y;z) cua hé

x=2+2t x=2+2t x=2
=4- =4- =4
X7~ LA o T s H(242).
z=2—t z=2—t z=2
2x-y—z+2=0  [2(2+2t)-(4=1)-(2-1)+2=0 [t=0

Goi 4' la diém d6i xting voi 4 qua duong phan giac CD, suy ra H la trung diém AA4', boi
vay:

X,=2x,—x,=22-2=2

Ve=2y,—y,=24-3=5 = A(25]).

Xy=2z,-z,=22-3=1
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Do A e BC nén duong thang BC c6 véc-to chi phuong la CA'=(-2;2;0)=2(-11;0), nén
x=4-t

phuong trinh duong thang BC 1a {y=3+¢.
z=1

Vi B=BM N BC nén toa dd B la nghiém (x;y;z) ctia hé

x=4—t¢ =2

y=3+t
=5

2=l = U= B(2S1)=4
Z =

X=3_y=3_ 1 |i=n

1 2

Puong thing 4B 6 mot vée-to chi phuong 1a 4B = (0;2;-2) =2(0;1;-1); hay Uy = (0;1;-1)

la mot véc-to chi ctia phuwong duong thang 4B .

x=1-t¢

B _ VAR M= o d,:qy=1+2t.

-1 1

Cau 38: Trong khong gian Oxyz, cho hai dwong thang d, :
z=—1+t

Duong thang A di qua diém 4( 1;2;3), vudng géc véi d, va cat d, c6 phuong trinh la

x-1 y-2 z-3 x-1 y-2 z-3

A. B.
-1 -3 -5 1 3 5
x-1 y-2 z-3 x-1 y-2 z-3
C. _Yz . D. Yz :
1 3 -5 1 -3 -5
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VEVE VA VAV VAV VA VAV VA VEVAVAEVE VA VEVE VAVAVAEVEVEVEVEVAEVAVAE VAVAE VAV VA VA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon D

x=1-t
Med,:{y=1+2t =M (1-t;1+2t;—1+1).

z=—1+t
Vecto chi phuong cua d, la ;;(2;—1;1); W(—t;2t—1;—4+z)
Theo yéu cau bai toan: u.AM =0 & 2t—(2t—1)-4+1=0 < ¢t=-1 nén m(l;—?a;—S).
Puong thing A di qua diém A( 1;2;3) nhan 4M (1;-3;-5) lam vecto chi phuong nén:
x—1_ y-2 z-3

A
1 -3 -5
A A . 29 T A . 020 o 2 2 x+1 y z— 3
Cau 39: Trong khong gian véi hé toa do Oxy, cho diém A(1; 2; 3) va duong thang d :T = N = 5
. Viét phuong trinh duong thang A di qua diém A, vudng gdc véi duong thang d va cat truc
Ox.
A.x—lzy—222—3' B. x+1:y+2:z+3'
2 2 3 2 2 3
C. x—2 _ y—2 _ z-3 D. x+2 _ y+2 _ z+3 .
1 2 3 1 2 3
Loi giai
Chon A

Goi B 1a giao diém cua duong thang A va truc Ox . Khi d6 B(b; 0; 0).
Vi A vubdng géc voi duong thing dnén AB Lu, (v6i AB=(b—1;-2;-3),u, =(21;-2)).
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Suy ra ABu, =0<b=—1.Do dé AB=(-2;-2;-3).

-1 y-2 z-3

2 2 3
x=1-t¢

Chon VTCP cho dudng thing A 1a u, =(2;2;3). Phuong trinh A 1a =

x—=2 y+2 z-3

Cau 40: Trong khong gian Oxyz, Cho hai duong thing d,: ]

;d,13y=1+2t va
z=—1+t¢

diém 4(1;2;3). Puong thang A di qua 4, vudng goc véi d, va cit d, c6 phuong trinh la.

A x—lzy—2 =z—3' B. x—lzy—2:z—3'
1 -3 -5 1 3 -5
C.£=y+1=2_1_ D. x—lzy—2=z—3.
2 1 1 -1 -3 =5

AV VAV VE Vi VA VA VAV VA Vi VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI Vi VI VI VI VA VI Vi Va VI VI VI Vi VI Vi VA VA VI Vi VIV VA VI VA VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VA VS
Loi giai
Goi M =And, = M (1-t;1+26,—1+1).
AM =(—t;2t-1;-4).
Co AM Lu, o t=-1 =AM =(1;-3;-5).
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0 DANG TOAN 5: PTPT QUA 1 DIEM, CAT D, CO LIEN HE VOI MP (P).
Cau41: Trong khong gian Oxyz, duong thing di qua di€ém M (1;2;2), song song voi mit phang

(P):x—y+z+3=0 dong thoi cit duong thang d : xl—l = y;2 _Z3 phuong trinh la
x=1-t x=1-t¢ x=1+t¢ x=1-t
A Jy=2+t. B.{y=2-t. C.<y=2-t. D.yy=2-¢.
z= 3 zZ= 3 _t Z= 3 7z = 2
AV VAV VE VA VA VA VAV VI VA VI Vi VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI Vi VI Vi VA VI Va VA VA Ve VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VAVAVAVAVE
Loi giai
Chon D

Goi dwong thang can tim1a A. Goi I=And =1 ed S I(1+862+83+1).

MI =(t;t;1+¢) ma MI//(P) nén ML i, =0 ot-t+(1+1)=0 o t=-1= Ml =(-1;-1,0)

Duong thiang A di qua M (1;2;2) va I c6 vécto chi phuong 1a MI =(-1;-1;0) c6 phuong
x=1-t

trinh tham s6la { y=2-¢.

z=2
Cau42: Trong khong gian Oxyz, Cho mit phang (R):x+y—-2z+2=0 va duong thang
Axo2 27l DPuong thdng A, ndm trong mit phing (R) dong thoi cit va vudng goc

L
2 1 -1
v6i duong thang A, c6 phurong trinh 1a

x=2+t x=2+3t x=t x=t
A Jy=1-t. B.jy=1-¢ . C.iy=-3¢. D. Jy=-2¢.
z=t z=t z=1-t¢ z=1+t¢
AV VA VA VEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VAV VA VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VA VAV VA VAV VA VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV VA VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon C
x=2t

Phuong trinh tham s6 ctia duong thang A, 1a {y =¢
z=1-t
Goi I(x;y;z) la giao diém ctia A, va (R). Khi d6 toa do cta  la thoa man
x=2t
y=t
z=1-t¢
x+y-2z+2=0
Mt phang (R) ¢6 VIPT 7i =(1;1;-2); Duong thang A, c6 VICP ii = (2;1;,-1).
Ta ¢ [,u]=(1;-3;-1).
Duong thing A, nam trong mit phing (R) dong thoi cat va vudng gdc véi duong thang
A,.
Do dé A, diqua / =(0;O;1) va nhan [ﬁ,ﬁ] Jam mot VTCP.

xX=t

x=0
=y=0=1=(0;0;1).

z=1

Vay phuong trinh ctia A, la {y=-3¢.
z=1-t
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Cau43: Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d )xT—l = y_—ll =§
(P):x+3y+z=0. Duong thang (A) di qua M (L;1;2), song song véi mat phang (P) dong

va mat phang

thoi cit duong thang (d) <6 phurong trinh la

A.x+2=y+1=z—6 B.x—lzy—lzz—2
1 —1 2 —1 2 1

x—lzy—lzz—Z D x—3=y+1:z—9

C. .
1 -1 2 1 -1 2
A VAV VA VA VA VAVAEVE VA VAVEVAVE VAV VAV VA VAVAVE VA VA VA VA VAVAVAVAEVAVE VAVEVEVAVAVEVAE VA VA VA VA VAVAVEVEVE VAVA VA VA VAV VA VAVAVEVAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi gidi

Chon C
x=1+t¢

Phuong trinh tham s6 ctia (d):{y=1-t,teR.
z=3t

Mit phang (P) c6 véc to phap tuyén 7 =(1;3;1).
Giast And = A(1+61-131).
= MA=(t;-;3t-2) la véc to chi phuong ctia A = MAn=01-3t+3t-2=0c1=2.

= MA =(2;-2;4)=2(1;-1;2). Vay phuong trinh duong thang A : xl—l = y—ll = 2;2 :
Cau44: Trong khong gian Oxyz, duong thang di qua di€ém M (1;2;2), song song véi mit phang
(P):x-y+z+3=0 dong thoi cit duong thang d:xl—lzyIZZZ—3 c6 phuong trinh la
x=1-t x=1-t x=1-t x=1+t
A.Jy=2+t. B.<y=2-t. C.<y=2-t. D.{y=2-t.
z=3 z=2 z=3-t z=3
Loi giai
Chon B

Goi duong thang cantim1a A. Goi I=And =1 ed o I(1+62+63+1).
MI = (t;t;1+1) ma MI//(P) nén Miji, =0 < t-t+(1+1)=0 <1=-1= M =(-1-10)
Duong thang A di qua M (1;2;2) va I c6 vécto chi phuong la M7 =(~1;-1;0) c6 phuong
x=1-t
trinh thams6la { y=2-¢.
z=2

Cau 45: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x+y-z+9=0, duong thang

XI?’ :yT_?’ :g va diém A(1;2;-1). Viét phuong trinh duong thang A di qua diém 4

cat d va song song voi mét phang (P).

d:

x-1_ y-2 z+1 Bx—l_y—2_z+1
-1 2 -l Tl 2 -l
C. x—lzy—2=z+1 D. x—lzy—2=z+1

1 2 1 =1 2 1

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo

Loi giai

A.
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Ta cé mot véc to phap tuyén ctia mat phang (P) la n=(L1;-1).

Goi B=ANd th(3+t;3+3t;2t):E:(2+t;3t+l;2t+1)_

Do duong thang A song song véi mit phang (P) nén ta ¢ ABn=0
S2+t+3t+1-2t-1=0 < t=-1.

Véit=-1thi AB= (,—2;~1) = mdt véc to chi phwong ctia dudng thang A 1a u= (-L2;1).

Vay phuong trinh duong thang A 1a x—ll = y;Z = Z-IH .

x—=2 y+1 z+45
3 1 =l
(P):2x-3y+z-6=0 .Duong thang A nam trong (P) cit va vudng goéc véi d c6 phuong

Cau 46: Trong khong gian Oxyz , cho duong thing d: va mit phéing

trinh
A.x+8=y+1:z—7- B.x+4=y+1:Z+5.
2 5 11 2 1 -1
C. x—8:y—1:z+7.D. x—4:y—3 _ z—3
2 5 11 2 5 11
Loi giai
x=2+3t

Phuong trinh tham s ctia d :y =—1+¢

z=-5-t¢
Toa d6 giao diém M cua d va (P) 22+3t)-3(-1+1)-5-t-6=0<1=2= M(81;-7)
VTCP cta A ;:[uj;ﬁ]:(—2;—5;—11):—1.(2;5;11)

A ndm trong (P) cat va vudng goc voi d suy ra Adiqua M c6 VICP a =(2;5;11) nén c6

x-8 y-1_ z-7

huong trinh: =
P & 2 5 11
A A . S 2 x=1 y z=2 . . 2
Cau 47: Trong khong gian Oxyz, cho dwong thang d T R va mat phang
(P):2x—y—2z+1=0. Dudng thang nam trong (P), cat va vudng gbéc véi d cd phuong
trinh la:
x—1_ y+1 z-1 B x+2 y-1 z+3
T34 1 3 4 1
C. x—2:y+1=z—3. D. x—2:y+l=z—3.
3 4 =l 3 4 1

AV V4 Vi Vi Vi VA VAV VI VA Vi Vo Vo Vo Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VA VI Vo VI VI Vi Vi Vi Vil V2 Vo Vi Vi VA VI V2 2 V2 V2 V0 V2 V2 VI Vi VO V2 VI VO VI VA VA VA VA V2 VI VA VI VI Vi Vo Vo Vi Vi Vo
Loi giai

Phuong trinh tham s6 ctia d:¢y =—t

x=1+t¢

z=2+t
Xét phuong trinh 2(1+¢)—(—1)-2(2+1)+1=0<1r=1.
Vay duong thdng d cat mit phing (P) tai M(2;-13).

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 126



CP: TOA PO OXYZ HOANG TUYEN & MINH TAM

Goi a, = (L-1;1) va n= (2;-1;-2) Tan luot la vecto chi phuwong cua d va vecto phap tuyén

cia mit phang (P). Khi d6 mot vecto chi phuong ctia duong thang can tim la
a=|a;n|=(341).
A \ \ 2 “w a1 X—=2 y+1 z-=-3
Vay phuong trinh duwong thang can tim la: =T
Cau 48: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz. Cho mit phang (P):2x—y+z-10=0, diém 4(1;3;2)

x=-2+2t

va duong thang d:{y=1+¢ . Tim phuong trinh duong thing A cit (P) va d lan luot
z=1-t

tai hai difm M va N sao cho 4 la trung diém canh MN .

A x=6 y-1 z+3 x+6 y+1 z-3

. B. .
7 4 -1 7 —4 -1
x—06 -1 z+3 x+6 +1 z-3

C. YT . D. S

7 —4 -1 7 4 -1

AVAVAVEVE VAV VA VA VAV VA VA VA VA VAVA VA VA VAV VAV VE VA VA VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA V2 VA VA VAVAVAVAVA VA VA VA VA VA VA VAV VA VAVAVAVA
Loi giai

Chon B

Tacd M =(d)n(A)=>M e(d).Giast M(-2+2t,1+t,1-1),teR
Do 4 latrung di€m MN nén N(4-2t; 5—1; t+3).
Ma N €(P) nén ta c6 phuong trinh 2(4-2¢)—(5-1)+(3+1)-10=0 <r=-2.
Do do6, M (-6;-1;3).
AM =(~7;—4;1) la vecto chi phwong ctia duong théng A.
x+6 y+1 z-3
4
Cau 49: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho duong thang A nam trong mit phang

Vay phuong trinh duong thang can tim 1a

(a):x+y+z-3=0, dong thoi di qua diém M(1;2;0) va cit duong thang

d:x;2=yIzzz_l.Métvéctochiphu’cmgcﬁa A la
A u=(1-2). B.u=(-1-2). C u=(L-21). D. u=(1;0;-1).

Loi gidi \
Chon A

Goi N =d(a) khi d6tacé MN 1a mot véc to chi phwong ctia duong thing A.

Do N €d nén N(2+2t;2+t;3+t).Mé1 Ne(a) nén 2+2t+2+t+3+¢t-3=0 =>¢t=-1
= N(0;1;2) = MN =(-1;-1;2).

Vay mot vec to chi phuong ctia A 1a 1;:(1;1;—2).

Cau50: Trong khong gian Oxyz, cho diém A4(1;2;-1), duong thang d c6 phuong trinh
al I 3 _ yT_?’ =§ va mit phang (@) c6 phuong trinh x +y —z+3=0. Duong thang A di qua

diém 4, cat d va song song véi mit phing (a) c6 phuong trinh la

A.x—lzy—2:z+1 B.x—lzy—2:z+1
-1 -2 1 1 -2 -1

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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x—1 -2 z+1 x—1 -2 z-1
C. ES y = D_ = y =
1 2 1 1 2 1
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVEVEVAVAEVEVEVAVAEVE VA VEVAVAVE VA VAVE VEVAVAEVAEVEVEVEVAEVAVEVAVAEVAVEVAVAEVAVE VAV VA VA VA VAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

Goi B(3+1;3+3¢; 2¢) 1a giao di€ém ctia d va A. Dudng thang A nhan E(Z +1; 1436 2t+1)
lam vec to chi phuong.

Vi %€ (a) nén AB.n, =0.Suy ra

(2+1)+(1+3t)—(2t+1)=0 < 2+2r=0 <t =-1.Suy ra B(2; 0; -2).

Vec to chi phuong ctia duong thang A: AB =(1;-2; 1)

x—1 y-2 z+lI

Phuong trinh duong thang A: 5 "
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0 DANG TOAN 6: PTPT QUA 1 DIEM, CAT D1 LAN D2 HOAC VUONG GOC D2.

1 y-1 z-1
-1 -1

va

Cau 51: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;—1;3) va hai duong thang d :xz_

- 1 7 LN \ % . \ g 2 . \ < \
d' :% = lz = ZT Cé bao nhiéu duong thang di qua M va cat ca hai duong thang d va d’.
A. 1. B. 0. C. Vo6 so. D. 2.
A Y Y Y Y Y A A A A A0 Vo Vo Vo Vo Vo Vi Vi Vi Vi VI Vi VI VI V2 VI VI VA VI VO VI VI VO Vi VO Vil Vi Vi Vi Vi VA VA VA VA VA VA VAV Va Vi Va Va v NANANANANANANN

Loi giai
V6i A(2t+1,—t+1;—t+1)ed va B(3t;-2¢;/'+1)ed' ,tacd 4, B, M thang hang khi.
2t =k(-1+21") 2+k—2kt' =0
MA=kMB < {2-t=k(1-2t') << {~t—k+2kt'=-2 h¢ vd nghiém.
2—t=k(-2+1") —t+2k—kt'=2

Vay khong cé duong thang nao thoa yéu cau dé.

Cau 52: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai duong thang d, %:y_—ll:ﬁlQ

va

x=-1+2¢

d,:y=1+t . Phuong trinh duong thang vudng goc véi (P):7x+y—-4z=0 va cit hai
z=3

duong thang d,, d, la

x—2_1_z+1 B x+2_l_z—1
7 1 -4 7 -1 4
C-x—2:X:z_+1 D.x—7:Z:z+4'
7 1 4 2 1 1

T e
Goi d la dwong thang can tim
Goi A=dnd,B=dd,
Aded = A(2a;1-a;-2+a)
Bed, = B(~1+2b;1+1;3)
AB=(-2a+2b-l;a+b;—a+5)
(P)cé vecto phap tuyén n, =(7;1;-4)
d L(P)« 4B,n, cung phuong
—2a+2b-1="7k —2a+2b-Tk=1 a=1
@céméts@'kthéaﬁ?zk@@ a+b=k &da+b-k=0 Sb=-2
—a+5=-4k —a+4k=-5 k=-1
d di qua di€m 4(2;0;-1) va c6 vecto chi phuong a, =n, =(7;1-4)
*=2_y_z+1
7 1 -4
Cau 53: Trong khong gian voi hé toa dd Descartes Oxyz, cho diém M (0; -1;2) va hai duong thang

Vay phuong trinh ctia d la

dl:x—1:y+2:z—3, dz:x+1:y—4:z—2
1 -1 2 2 -1

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

. Phrong trinh duong thang di qua M, cat ca
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d vad,la
Aoyl _z43 Xyl _z-2
99 3 370 3 4
2
c X*_y+l_z-2 p X _rytl_z-2
9 -9 16 -9 9 16

AV VAV VE VA VA VA VA VA VI Vi VI Vi VA VA VE Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI Vi VI Vi Vi VAV VI Vi Vi Vi VI Vi VI Vi VI Vi VI VI VI VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVA VAV
Loi giai
Goi A la duwong thang can tim.
And, =A(t+15-1,-2;26+3); And, =B(2t,—1;—1, +4; 41, +2).
MA=(t,+1;—t,~1;2t, +1); MB=(2t,~1;~1, +5; 4t,).

7
t=—
f+1=k(2t,-1) t 2 ;
, 2 . —_  — L =—
Taco: M, A, B thang hang < MA =kMB < < —t, —1=k(-t,+5) < T ESLEES
21, +1=4kt, bo—o =4
L=

:Méz(—9;9;—16).
Duong thang A di qua M (0;-1;2), mot VICP 1a u =(9;-9;16) c6 phuong trinh la:
x y+l z-2
9 9 16
Cau 54: Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, phuong trinh ctia duwong thang d di qua diém
A(1;2;-5) va vudng géc véi mit phang (P):2x+3y—4z+5=0 la

xX=2+t x=1+2¢ x=1+2¢ x=2+t
A.d:qy=3+2t . B.d:sy=2+3t . C.d:qy=2+3t . D.d:<y=3+2¢.
z=—4-5¢ z==5+4¢ z=-5-4¢ z=4+5¢

Loi giai
Duong thing d di qua diém 4(1;2;-5) va vudng gdc v6i mat phang
(P):2x+3y—4z+5=0 nénnhan U= (2;3;-4) la vécto chi phuong

NANANANANANNANN

x=1+2t
Phuong trinh duong thang d 1a d:4y=2+3t .
z=-5-4

Cau55: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho diém A4(0;1;-1) va duong thang
x+3 y-1 z-3

d 1 1 2 . Viét phurong trinh duong thang A di qua diém 4, vudng goc va cat
duong thang d .
1_y—1_z+l B x _y-1_ z+1
1328 -20° .13 28 20
i_y—l_erl i_y—l_erl
1328 20 13 28 20
Loi giai
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Chon D
Goi B la giao diém ctia duwong thang d va duong thang A .
x=-3+4¢
Duong thing d c6 phuong trinh thams6 {y=1-¢ (teR).
z=3-4
Bed = B(-3+41,1-1,3-4r1).
AB =(-3+4t;-1;4-4t).
Duong thing d cd vecto chi phuong u =(4;-1;,—4).
Tacéd: AB Lu <> ABu :0@4(—3+4t)—1(—t)—4(4—4t)=0@33t=28<:>t:§.
w222
33 33 33
Duong thing A di qua diém 4(0;1;-1) vanhan vecto 4B hay u, =(13;-28;20) c6 phuong

trinh chinh ticla X =2~ L_z+1
13 28 20

Cau 56:

x=4+3t
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém M (0;2;0) va duong thang d:Jy=2+1 .
z=—1+t¢

Duong thang di qua M, cat va vudng géc véi d cd phuong trinh 1a
x _y_z-1 x y-2 z x-1_y =z Dx—l y-1 z

101 2 2101 2 T ) " 1 2

AV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VA VA VA Vi VA VI VO VA VI VI VI VI VA VI Vi Vi VI VI VA VI VI VI Vi VI VI VI VA VI Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVA VA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon B
qua N (4;2;-1
Tacod: d: ﬁ( )
vicpu, =(3;1;1)
MH 1d MHu. =
Goi H 13 hinh chidu vubng géc cia Mlén d o o |MH U, =0
Hed Hed
x=4+3t
=2+t
= = H(LL-2).
z=—1+t

3x+y-2+z=0
Puong thing A di qua M va vudng géc véi d c6 vécto chi phuong la MH =(1;-1;-2).

Phuong trinh A o y-2_:z .
-1 1 2
Cau 57: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thing A ;%: yT—l = % va mit phang

(P):x+2y+2z-4=0. Phuong trinh duong thdng ¢ nam trong (P) sao cho d cat va

vudng goc voi duong thang A la

x=-3+¢ x =3t
A.d:{y=1-2t(teR). B. d:{ y=2+1(teR).
z=1-t¢ z=2+2t

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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x=-2-4¢ x=—-1-¢
C.d:{y=-1+3t(reR). D. d:{y=3-3t(teR).
z=4—t¢ z=3-2t

VAV VAV VA VI VI VA VI VI VI VI VI VI Vi VI Vi VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VA VI VA VI VI Vi Vi VI VI VI VI VI VA Vi VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
ChenC -

Vecto chi phuong ctia A :us (1;1;-1), vecto phap tuyén cua (P) la n

d LA us Lu - Lo
Vi{ :{ud zA :>ud=|:UA;n(P):|=(4;—3;1).

=(1;2;2).

P)

dC(P) &dJ_n(P)
xX=t
A . A Ay =Lt
Toa d6 giao diém H = AN (P)langhiém ctia hé 5 =>t=-2=H(-2;-1;4).
z=2-1

x+2y+2z-4=0
Lai ¢ (d;A)N(P)=d ,ma H=AN(P).Suyra Hed.
Vay duong thang d di qua H(-2;-1;4) va cé VICP u, =(4;-3;1) nén c6 phwong trinh
x=-2-4¢
d:qy=-1+3t(teR).
z=4-t

Cau 58:

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém 4(1;0;2) va duong thang d c6 phuong

trinh x 1 =%= B . Viét phuong trinh duong thang A di qua 4, vudng goc va cat d .
x

Al y_z-2 B.a Xl Y _Z2
1 =l 1 1 1

coaXl oy _z-2 DAl Y _Z2

1 3 1 2 1 1

VAV VAV VA VI VI Vi VI Vi VI VI VI VI Vi VI VI VI VI Vi Vi VI VI VI VA VI VI VI VI VA Vi VI VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI VA VI VI Vi VI VI VI VI VI VA VA VI VA VA VI VI VI VA VA VI VI Vo VA VA VA VAVA VA VAVAVAVE

Loi giai
Chon A

5 A . . N o~ ’ . B € A
DoA cat d nén ton tai giao diém gitra chiung. Goi B=And = {

Bed’
x=t+1
Phuong trinh tham s6 cua d:<y=¢t ,teR.
z=t-1
Do Bed, suy ra B(t+1;t;t—1):ZE:(t;t;2t—3).
Do 4,Be A nén 4B la vecto chi phuong ctia A .
Theo dé bai, A vudng goc d nén AB Lz;(;t =(1,1,2)) 1a vecto chi phwong ctia d .

Suy ra ABu =0. Giai dugc tzl:ﬂ?:(l,l,—l).

Cau 59:

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;1;,0) va duong thing A c6 phuong trinh

A:XT_lzyT_lzil. Viét phuong trinh duong thang d di qua M, cat va vudng goc véi
duong thang A .
Ag:X2 oyl z B.g.X=2_»1_2

4 1 2 4

AV Vg Vo Vi Vi VI VI VI VI VI VI VO VI Vo VI Vi Vo Vo Vi Vo Vi VA Vi V2 Vi V2 V2 VI VA VI VO VA V2 Vi Vi VI V2 Vi Vo V2 Vi VI VI VI 8 V2 V2 VO V2 VI VO Vi VO V0 VI V2 V2 VA VA V2 VI V2 VI VA VA VA VI Vo Va Vo Vi Vo
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T Y T T ) Y
1 4 1 )
AV VA VA VA VAVAVAVE VA VAVEVEVAVAEVEVEVAVAEVE VA VEVAVAVE VA VAVE VEVAVAEVAEVEVEVEVAEVAVEVAVAEVAVEVAVAEVAVE VAV VA VA VA VAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Goi H lahinh chiéu caa M 1én A.
Nén H(1+26,-1+6,—t) €A = MH =(2t—1;-2+ ;).
Va a=(2;1;-1) 1a véc to chi phuwong ctia A .

Do dé: W.Zl=0<:>2(2t—1)—2+t+t=0<:>t=§.

Khi d6: MH = G;-%;—gj =1 =(I;~4;-2) 1a véc to chi phuong cua d .
Vay d: > 2_y-1_=z
4 -2
Cau 60: Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz cho diém A(1;0;2) va duong théng d c6 phuong

trinh: Xl % _zrl . Viét phurrong trinh dwong thang A di qua 4, vudng goc va cat d .
Aaxl oy 222 B.Aa Xl »_272

1 1 1 1 1 -1
C.A:x_lzlzz_z. D,A:x—_lzlzz_z_

2 1 1 1 -3 1

AV VA VE VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VAV VI VA VA Vi VI VI VI VI VI VI V VI VA VI Vi Vi VI VA VA VI VI VI Vi VI VI VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVaVE

Loi giai
g N N . . A2 .~ ’ . BEA
Do A cat d nén ton tai giao diém gitta chung. Goi B=ANnd < {B 4
€
x=t+1
Phuong trinh tham sG cta d:1y=¢ ,teR.Do Bed,suyra B(t+1; t; t—l)
z=t-1
= AB=(t; 1; 2t -3).
Do 4,B€A nén 4B la vecto chi phrong ctia A.

Theo dé bai, A vudng goc d nén 4B Lu, (ﬁ = (1;1;2)) (ﬁ =(12) 13 vector chi phuong cta

d). Suy ra ABai=0. Giai duge 1 =1 = 4B =(1;1;-1). Vay A:xT‘1=1=Z‘2
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0O DANG TOAN 7: PTDT NAM TRONG (P), VUA CAT VUA VUONG GOC VOI D.
Ciu6l: Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A4(3;3;1), B(0;2;1)va mit phdng

(a):x+y+z-7=0.Duodng thing d nam trén (&) sao cho moi diém ctia d cach déu 2

diém 4, B c6 phuong trinh la

x=t x=t 55 == x=2t
A.<y=T7-3t. B.{y=7+3t. C.qy=7-3t. D.<y=7-3¢.
z=2t z=2t z =2t z=t
T L gial L NN
Chon A
Moi diém trén d cach déu hai difm 4,B nén d nam trén mit phéng trung truc ctia doan
AB.

C6 AB = (-3;-1;0) va trung diém 4B la [ (%;%;1) nén méit phang trung truc ctia 4B la:

3 5
Bl x—— |- y——[=0=3x+y-7=0.
( 2] (y 2j Y

Mit khéc d < (@) nén d 1a giao tuyén cta hai mét phang;
{3x+y—7=0 {y:7—3x
= .

x+y+z-7=0 z=2x
x=t

Vay phuong trinh d 14y =7-3(1 eR).
z=2t

x-2 y+3 z-1
1 1 =1
(P):x+2y+2z+3=0. Phuong trinh duong thang a nam trong (P), cit va vudng goc voi d

Cau 62: Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d: va mat phang

1a.
x=1-4¢ x=1-4¢ x=1+4¢t x=2+4t
A {y=—4+3t. B. {y=—4-3¢. C.{y=—4+3t. D. {y=-3-3¢.
z=2—t z=2+t z=2+t z=1+t¢
Loi giai
Chon A

x=2+t
d 3 y=-3+t c6 vecto chi phuong u(1; 1; —1).Mat phing (P) c6 vecto phap tuyén n(l; 2;2).
z=1-t

Vecto chi phuong ctia duong thing d : ;z[z;; ﬁ]=(4; -3;1).

Toa d9 giao diém ctia d va (P) la:

x=2+t t=-1
x=1-4¢
y=-3+t x=1 \ 2 o \
= Duong thang d cantimla: {y=-4+3¢.
z=1-t y=-—4 -
z=2-

x+2y+2z+3=0 z=2
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Cau 63: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P):x+2y+z-4=0 va duong thang
d- x+1 _y_z+ 2
2 1 3
thoi cat va vudng géc véi duong thang d .
x—1 y-1 z-1

. Lap phuong trinh duong thdng A ndm trong mit phang (P), dong

x+l y+3 z-1

A. B.
5 -1 -3 5 -1 3
C. x—lzy—lzz—l' D. x—1:y+1:z—1.
5 2 3 5 -1 2
Loi giai
Chon A

Giao diém cta d v6i (P) 1a H(1;1;1).
= A diqua H vanhan u, = [Z;,u: ] lam véc to chi phuong

x-1 y-1 z-1

:Z(S;—l;—?a):A:

Cau 64: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dwong thing A la giao tuyén ctia hai mit phang
(P):z-1=0 va (Q):x+y+z-3=0. Goi d la dudng thing nam trong mit phang (P), cat
-1 y-2 z-3

1 g va vudng géc véi duong thang A. Phuong trinh cta

duong thang al

duong thang d 1a

x=3+¢ x=3—t¢ x=3+t x=3+t
A.Jy=t . B.<y=t . C.iy=t . D. <y=—t
z=1+t¢ z=1 z=1 z=1+t¢

NANANANANANANN

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VI VA VA Va VI VI VA VA VI Vo VA Va VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VE VAV VAVAVAVAVAVAVAVS

Loi giai

Chon C

bit i, =(0;0;1) va 7, =(L;1;1) Ian luot 1a vécto phap tuyén cua (P) va (Q).
Do A=(P)"(Q) nén A c6 mdt vécto chi phwong ii, = 7i,.7, |=(~1;1;0).
Duong thdng d nam trong (P) va d LA nén d c6 mot vécto chi phuong 1 i, =[ii,,u, |
=(-1;,-10).
x-1_ y-2 z-3
I I
z-1=0 z=1
Xéthé phuong trinh { x—1  y-2 -3 ©{»=0 = A(3;0;1).
I x=3

Goi d': va A=d'nd = A=d'n(P)
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x=3+t
Do d6 phuong trinh duong thang d :{y =t

z=1

x y-3 z=-2 . g
—_— == a mat han
2T 1 3 ‘amatphang

(P): x—y+2z-6=0. Duong thang nam trong mit phang (P), cat va vudng goc véi d co

Cau 65: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho dwong thang d :

phuong trinh
A x+2:y+4:z—1' i, x+2:y—2:z—5.
1 7 3 1 7 3
C. x—2:y—4=2+1. D. x—2:y+2=z+5-
1 7 3 1 7 3
Loi giai
x_y-3_z-2
Toa d6 giao diém M cua d va (P) langhiém caahé <2 1 -3
x—y+2z-6=0
x-2y=-6 x=-2
& 3y+z=11 Siy=2 =>M(-225).

x—y+2z-6=0 z=5
(P): x—y+2z-6=0 co vipt ﬁ=(1;—1;2), d co vtcp ﬁ=(2;l;—3)
Tacé A di qua M(—2;2;5) nhan k =[#,i]=(1;7;3) 1a mdt vecto chi phuong c6 dang
A x+2 :y—2 :z—S-

1 7 3
Cau 66: Trong khong gian véi hé toa d6 vudng géc Oxyz, cho mit phing (P):x+2y+z-4=0 va

duong thang d : X;Ll = % =z ; 2 Phuong trinh dudng thdng A ndm trong mét phang (P),
dong thoi cat va vuong goc véi duong thang d 1a.
A.x+1:y+3:z—1' B. x—lzy—lzz—l.

5 -1 3 5 2 3
C. x—1:y+l=Z—1' D. x—l:y—lzz—l.

5 =l 2 5 =l -3

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VA VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vo Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vo V2 VA VI VA VI VO VA VI Vi Vi VO Vil Vi Vo Vi Vi VI VI VI VO V2 V2 VO VI VI VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA VA Vi V2 VI Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai
Goi M la giao diém ctia d va A.Khid6, M (—1+2t4-2+3t).
Do diém M €(P) nén M (1;1;1).
1 y-1 z-1
-1 -3
Cau 67: Trong khong gian véi hé toa do vudng goc Oxyz, cho mat phéng (P):x+2y+z—-4=0 va
x+1 y z42

duong thang d: R Phuong trinh duong thang A nam trong mat phang (P),

dong thoi cat va vudng goc voi duong thang d la:

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO Vi VI VI VI Vo Vi Vo Vi Vo Vi Vi Vi VAV W Vi V2 VI VI VA VA Vi VI VA Vi Vi Vi Vil Vg Vo Vi Vi VI VI VI Vi VO V2 VO V2 VO VO Vi VO V0 Vi V2 VA VA VA VA VI VA Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo

Duong thang A ¢6 E:[Z,Z]:(—S;lﬁ) . Vay A: x5_
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A x—lzy—lzz—l x+1=y+3:z—1-

. B.
5 2 3 5 - 3
C. x—lzy—l:z—l' D. x—l:y+1=z—1.
5 -1 -3 5 -1 2

Loi giai
Ta c6 VTPT ctia mp (P) 1a 7i =(1;2;1) ; VTCP ctia dwong thang d 1a i, =(2;1;3).
L jAc(P) 7 s e -
Vi ALd nén VICP cua A 1a 4, :[n(P),ud]:(S;—l;—3).
dnA={M}
Ac(P)
Khi dé M(1;1;1).

Laicé{ ={M}=dn(P).

Vay phuong trinh duong thang A: x5—1 =2 _11 = 2_31 .

Cau 68: Trong khong gian toa dd Oxyz, cho duong thing d :gzyT—i%: 2_32 va mit phang

(P):x-y+2z—-6=0. Phuong trinh nao dudi day la phuwong trinh ctia duwong thang nam

trong mit phang (P) cit va vudng goc véi d ?
1

x+2 y+4 z- x+2 y-2 z-5

A. . B.

1 7 3 1 7 3
C. x—2=y—4=z+1' D. x—2=y+2=Z+5'
1 7 3 1 7 3
T e gt
x=2t
Puong thang d tham s§ {y=3+¢ .
z=2-3¢
x =2t t=-1
. . . I L ly=3+t x=-2
Goi M = dm(P). Toa do M langhiém hé 3 & y=2 :>M(—2;2;5).

xX—y+2z-6=0 z=5
Goi A 1a duong thing can tim = u, = [Z,ZJ =(1,7:3).
x+2 _ y=2 _ z-5
7 3
Cau 69: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x+2y+z-4=0 va duong thang

Vay duong thang A can tim

2y 22 ik phuong trinh dwdong thdng A nam trong mat phang (P), dong

2 1

thoi cat va vudng goc véi duong thiang d .

A x+1=y+3:Z—1. B. x—lzy—lzz—l.
5 -1 3 5 1 -3

C. x—1:y+1=z—1- D. x—lzy—lzz—l.
5 il 2 5 SIR=3

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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Loi giai

Vecto phap tuyén ctia mat phang (P) 1a: 7, =(1;2;1).
Vecto chi phuong ctia dwong thang d 1a i, =(2;1;3).

x=-1+2¢t
Phuong trinh tham s6 ctia duong thang d:{y =t

z=-2+3t
Xét phuong trinh: —1+2t+2t-2+3t-4=07t-7=0<1¢=1.
Suy ra giao diém ctia duong thang d va mit phang (P) 1a 4(1;1;1). Tacd: A€A.
Vecto chi phwong ctia duwong thang A la: i, = [ﬁ(},) ,ﬁd} =(5;-1;-3).

Phuong trinh chinh tac ctia duwong thang A: x5—1 =2 _11 =Z _31 :

x=3 y+5 z-1
1 -1
phéng (P):x+2y-3z+4=0.PDuong thang d nam trong mit phang (P) sao cho d cat va

Cau 70: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duwong thang A: va mat

vudng gdc véi duong thang A .

A u=(L21). B. u=(-121). C.u=(-L-%1).  D.u=(-L2-1).
Loi gidi

Duong thing A c6 1 vecto chi phuong ua = (1;1;-1).

Mt phéng (P) c6 1 vecto phap tuyén n =(1;2;-3).

[us,n]=(-1:2:1).

Puong thing d nam trong mit phang (P) sao cho d cat va vudng goc véi duong thang

A nén d nhén u, = (=1;2;1) lam vecto chi phuwong.
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0 DANG TOAN 8: GIAO TUYEN CUA 2 MAT PHANG.
Cau 71: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, goi (@) la mit phang chita duong thang A ¢

phuong trinh xl;z = yT—l =§ va vudng goéc véi mat phang (B):x+y—2z-1=0. Giao
tuyén cta (o) va () di qua diém nao trong cac diém sau.
A. A(2L1). B. D(2;1;0). C. B(0;10). D. C(1;2;1).

Loi giai \
Chon A

Ta c6 véc — to chi phuong ctia duong thang A 1a u(1;1;2).

Véc - to phap tuyén ctia mat phing (8):x+y—-2z-1=0 la n(L;1;-2).
Vi (@) 1a mit phang chita dudng thang A c6 phuong trinh xT—2 = T_l =§ va vudng goc
v6i mat phang (B):x+y—2z-1=0 nén (a) c6 mot véc — to phap tuyén la

ny=[un]=(~44,0)=4(1;-1;0)=4a.

Goi d =(a)n (), suy ra d c6 véc—to chi phuong la u, =| a,n

| I

=(2;2;2)=2(1;L1).

Giao diém ctia duong thang A cé phuong trinh fda. VWA

) va mit phang

[SNEN

(B):x+y-2z-1=01a 1(3;2;2).
x=3+t
Suy ra phuong trinh duong thang d:4y=2+¢.
z=2+t
Vay A(2;1;1) thudc duong thang d .

Cau 72: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai mit phang (P):3x-2y+2z-5=0 va
(0):4x+5y—z+1=0. Céc diém 4, B phan biét cung thudc giao tuyén ctia hai mit phang
(P) va (Q).Khi d6 4B cung phuong véi vécto nao sau day?

A. w=(3-22). B. v=(-8§15-23). C. k=(45-1). D. u=(8-11;-23).
) \ ) Lo gidi : o
Chon D

*Ta cé: (P) Lnr =(3-2:2), (Q) Lng) = (4:5-1).
o) {AB c(P) _ {AB L np)

ABc(0) n

nén duong thang 4B c6 vécto chi phuong la:
AB 1 n)

u=[ nigine = (8-11;-23)
*Do 4B ciing 1a mdt véc to chi phuong ctia 4B nén AB//u=(8;~11;-23).

Cau 73: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém , B(0;2;1), mit phiang (P):x+y+z-7=0. Duong
thang d nam trén (P) sao cho moi diém cua d cach déu hai diém 4, B c6 phuong trinh

la

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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x=t x=—t x=t x=2t
A.{y=T7-3t. B.{y=7-3¢t. C.iy=T7+3¢. D.{y=7-3¢.
z=2t z=2t z=2t z=2t

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A
3 .

Tacd AB= (-3;-1,0); 1[5 %;1) la trung diém ctia 4B va 4,B nam o hai phia ctia mit

phang (P).
Goi () la mat phang trung truc cia 4B va A=(a)N(P).Khidé A chinh la dudng thing
thudc mat phang (P) va cdch déu hai diém 4, B.

Phuong trinh mét phang («) di qua 7 (%;%;lj va c6 véc to phap tuyén 4B =(-3;-1;0) la:

—3(x—%)—[y—%)=0<:>3x+y—7=0.
Khi d6 d 1a duong giao tuyén cua () va (P).
Vécto chi phreong ctia d :u, = [%,%] =(-1;3;-2)=—(1;-3;2), d diqua A(O;7;O) )
x=t
Vay d 6 phuong trinh tham s6 la: { y =7 =3¢ (¢ la tham s0).
z=2t

Cau 74: Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz, goi () 1a mdt phidng chia dudng thang
A XIZ =yT_1=i2 va vudng goc véi mit phang (B):x+y+2z+1=0. Khi d6 giao tuyén

ctia hai mét phang (@), () c6 phuong trinh

Ax+2_y—l_£ z_y+l_i ﬁ_y+l_z—1 x—2_y+1_£
! -5 2 11 -1 11 1 -5 2
AVAVAVEVEVE VA VA VA VAV VA VAV VA VAV VA VAVE VAV VA YA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAV VA VAVAE VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVAVAVA VAV VA VA VAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
x=-2 y-1 =z _ < -
A: RS di qua M (2;1;0) va c6 viep:u=(1;1;-2).

(B):x+y+2z+1=0 c6 vipt : ﬁ:(l;l;2).
di quaM
“ :{wpt[&,ﬂ:(4;—4;0):4(1;—1;0)'
Phuong trinh () :(x—2)—(y-1)=0 < x-y-1=0.
Goi (d) 1a giao tuyén ctia hai mat phang (), (8). Ta c6:
di qua N (0;-1;0)
{vtcp[ﬁ,a}(2;2;—2)2(1;1;—1)'
x _y+l
1

1
Cau 75: Trong khong gian Oxyz, Viét phuong trinh duong thang A 1a giao tuyén ctia hai mat

Phuong trinh (d):

Z
-1

phéng (a):x+2y+z-1=0 va (B):x-y-z+2=0

AV VAV VA VA VA VA VA VA VA VE VI VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VI Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE
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xX=2+t x=—1-t¢ x=—1+¢ x=-1-3¢
A {y=2t . B. jy=1-2¢. C.iy=1-2¢. D. {y=1+2t .
z=—1-3¢ z=3t z=3t A=

VAV Ve Vo VI Vi VI Vo Vo Vi Vi VI VI Vi VI VI VI VA Vi VA VI VA VI VI Vi VI Vi VA VA VA Ve Vi Ve Ve VI VI VI Ve Vi Vi VA VA Vi VI VA VA VA VA Va VA VA VA Ve VA Ve NANANANANANNANN

Loi giai
(a):x+2y+z-1=0 cb vecto phap tuyén la: n, =(1;2;1).
(B):x—y—z+2=0 cb vecto phép tuyén la: n, =(1;-1-1).
Khi d6: [ n,,n, |=(-1:2;-3).
Vi duong thang A 1a giao tuyén cta hai mit phing (a):x+2y+z-1=0 va
(B):x—y—z+2=0 nén vecto chi phuong clia duong thang A 1a ii cing phuong véi

[ 7,1, |- Do d6 chon ii = (1;-2;3).

A 1A . x+2y+z-1=0
Toa dd M (x;y;z) €A thoa hé phuong trinh: .
x—y—z+2=0
2y+z=2 =1
Cho x=-1 ta duoc: { yre @{y = M (-1;1;0).
y+z=1 z=0

Phuong trinh duong thang A di qua diém M (—1;1;0) va c6 vecto chi phuong i = (1;-2;3)

x=-1+¢
la: A:qy=1-2¢.
z=23t

0O DANG TOAN 9: PUONG VUONG GOC CHUNG CUA HAI PUONG THANG
CHEO NHAU.

Cau 76: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang A, : x;4 =Y _11 - Z+25 Vi

s X=2_y+3 Z Giast Me A, N €A, sao cho MN la doan vudng goc chung cta hai
1 3

duong thing A, va A,. Tinh MN .

A. MN =(5-510)  B. MN=(2;-2;4) C. MN=(3;-3;6) D. MN =(1;-1;2)

NANANANANANANN

A

Loi giai

A, ¢4 VICP u, =(3;-1;-2) va A, c6 VICP u, =(1;3;1).
Goi M (4+36;1-1,-5-21) va N(2+s;-3+3s;5).
Suy ra m:(—2—3t+s;t+3s—4;2t+s+5).

| MNu =0  [(25s-1-3=0 [s=1
Taco<__ = = .

MN.u, =0 s—8t-9=0 t=-1
Vay m:(2;—2;4).

Cau 77: Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang chéo nhau al:x_43 =2 ;2=Z-1H

x y-1 z-2

.

= . Phueong trinh nao dudi day 1a phuong trinh duong thang vudng goc

AV Vo Vo Vi Vi VI VI VI VO VA VI VO VI Vo Vi Vo Vi Vi Vi Vi Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VI Vi VA VI Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi Vi VI VI VI V8 VA V2 VO VI VO VO Vi VO V2 Vi V2 VA VA VA VA Vo V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Vi Vi Vo
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chung caa d va d'?

A x—l:y—1=z+1. B. x—lzy—lzi.
1 2 2 1 2 2
c xtl_y-1_=z p Xtl_»+l_z
1 2 2 1 2 2

T e
[4(3-4a;2+a;-1+a)ed AB 1 d
{B(—6b;l+b;2+2b)ed' 5a0 €ho {ABJ_d'
Ta co Zgz(4a—6b—3;b—a+3;2b—a+3); LTd:(—4;1;1); 1;;:(—6;1;2);
{ﬂ;@:o@{—4(4a—6b—3)+b—a+3+2b—a+3:0 @{aﬂ
ABu, =0 —6(4a—6b—3)+b—a+3+2(2b—a+3)=0 b=0

= A(--10), B(0;;2), 4B=(1;2;2).

atl_y+l_z

Vay phuong trinh duong thang vudng géc chung ctia d va d' 1a " S =y

Ciu 78: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, viét phuwong trinh duwong vudng goc chung cua hai
x=2 y-3 z+4

duong thang d: va d,:x+1:y—4:z—4
3 =5 3 -2 -1
A_EZXZZ_I_ B.x—2=y—2=z—3-
1 1 1 2 3 4
C.x—2=y+2=z—3. D.fzy—_2=2_3.
2 2 2 2 3 -1

7+ e
Tacd M ed suyra M(2+2m;3+3m;—4—5m) . Twong tu N e d'suy ra N(—l+3n;4—2n;4—n)
Tt d6 ta cd MN =(=3+3n-2m;1-2n-3m;8—n+5m).

MN 1d

MN Ld'

{2(—3+3n—2m)+3.(1—2n—3m)—5(8—n+5m)=O @{_3gm+5n:43 @,{m:‘l.

3(=3+3n-2m)-2.(1-2n-3m)-1(8 —n+5m)=0 —S5m+14n=19
Suy ra M (0;0;1), N(2:;2;3).

A

Ma do MN la dwong vuong goc chung ctia d va d' nén {
n=1

Ta cé MN =(2;2;2) nén dudng vudng géc chung MN la X % =

z—1
1 1

Cau 79: Trong khong gian véi hé toa doOxyz , cho hai duong thangd, :XT_l:l:ZJr2

=1 1

va

x+1 y-1 z-3

d,: " - o Puong vudng goc chung ctiad, va d,lan lwot catd, , d, taid vaB .
Tinh dién tich S ctua tam gidc O4B.
A.S:?. B. S=+6. C.S:%. D.S:@.

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
ChenC

NANANANANANANN
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x=1+2t
Phuong trinh tham s d,:yy =~ , @ =(2-1;1) 1a VICP cta d, .
z==2+t
x=-1+t,
Phuong trinh tham s8 d, :{ y=1+71, , a, =(1;7;-1)1a VICP cta d, .
z=3-1,
A=d nd = A(1+2a;-a;-2+a) .
B=d,nd = B(-1+b;1+7b;3-b).
AB=(-2+b-2a;1+7b+a;5-b-a)
AB la duong vudng goéc chung cuad, va d,

{ABLdl {Zé.a‘lzo

=

= I
ABLld, | 4Ba,=0
2(-2+b-2a)-(1+7b+a)+(5-b-a)=0
(2+b-2a)+7(1+7b+a)—(5-b-a)=0
—6b—6a =0 A(1;0;-2)
Sa=b=0= .
52b+6a=0 B(-1;1;3)
Ta co

\/g .

OA=(1;0;-2);08 = (~1;1;3); 04,08 | =(2-1;1) .Vay S, =%|[52,5§]| -

x=1+t
Cau 80: Trong khong gian Oxyz, duong vudng goc chung cta hai duong thang d:{y=0 va
z=-5+t
x=0
d':qy=4-2t" c6 phuong trinh la
z=5+3¢

x—4 y z+2 x-4_y z-2
) )

2 -2
C. x+4: :z—2. D. x—4:Z:z+2.
-2 3 2 -1 3 1

AV Vo Vo Vi Vi VI VA VI VI VA VI VO VI Vo Vi Vi VI Vi Vi VA Vi VA Vi V2 Vi V2 VI VI VA VA Vi VA VA Vi Vi VO Vi Vi Vi Vo Vi VI VI VI V8 VO V2 VO VO VI VO Vi VO V0 V2 V2 VA VA VA VA VA V2 Vi VI VA VA VI Vo Vi Va Va Vo

Loi giai

A.

I'= wi<
[\S)
|
(98]

Chon A
Gia st 4B la duong vudng goc chung cua d va d' voi Aed, Bed'.

A(a+1;0,a-5)
Ta co ud (101) (0 23) {3(0-4_2b-3b+5)

d14AB  |u,BA=0 [(a+1)+(a=3b-10)=0 {a:3
f== P S =
d'LAB " |y BA=0 |-2(26-4)+3(a=3b-10)=0  [b=-1

= BA=(a+1;2b—4;a-3b-10).

Khi d6 {
A(4;0;—2) . -

= = BA=(4;-6;—4)= u=(-2;3;2) la mdt VICP cua 4B .

B(0;6;2)
4 y z+2
- .

Két hop v6i 4B qua A4(4;0;-2) = AB:X_2 = >
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0 DANG TOAN 10: HINH CHIEU VUONG GOC CUA D LEN (P).
Cau 81: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, phuong trinh nao dudi day la phuong trinh hinh chiéu cta

x-1 y+2 z-3

duong thang : trén mat phang (Oxy)?
x=1+t¢ x=1+t¢ x=1+2¢ x=1+t¢
A. Jy=-2+3t. B. <y=-2-3¢. C.qy=-2+3t. D.qy=2-3¢.
z=0 z=0 z=0 z=0
Loi giai
Chon C
Puong thing x2—1 =y;2 =Z;3 qua M (1;-2;3)va N(3;1;4).
Goi M'va N’ Ian luot la hinh chiéu ctia M va N trén (Oxy)ta c6 M'(1,-2;0), N'(3;1;0).
x=1+2¢
Phuong trinh hinh chiéu can tim la: M'N":{y=-2+3t.
z=0

SR S A

Cau 82: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho dwong thang d:

vudng gdc ctia d trén mit phang (Oyz) 1a mot dwong thang cd vecto chi phuong la

A u=(0;1;3). B. u=(0;1;-3). C.u=(215-3). D. u=(2;0;0).
Loi giai : :

Chon B

Ta c6 d cat mat phang (Oyz) tai M :M(O;%;—%j, chon A(-3;1;1)ed va goi B la hinh
chidu vudng géc ctia 4 1én mit phang (Oyz) = B(0;1;1).
Lai cé W:(o;%;-%). Khi d6, vecto chi phuong ctia dudng thing can tim sé cling

phuong voi vecto BM nén chon dap &n B.

Cau 83: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P):3x—5y+2z+8=0 va duong

x=T+5t
thang d:{y=-7+¢ (teR). Tim phuong trinh dudong thang A d8i xting voi duong thang
z=6-5¢
d qua mit phang (P).
x=-11+5¢ x=13+5¢
A.A:<y=23+1 . B. A:<y=-17+t¢
z=32-5¢ z=-104-5¢
x=-5+5t x=-17+5t
C.A:y=13+7 . D. A:{y=33+
z=-2-5t¢ z=66-5¢
o g
Chon C
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Goi M(7;—7;6) ed.Goi N(x; y;Z) la diém d6i xting cua M qua mat phéng (p) valla
trung diém MN .
Ta co: {MN =kn, P {(x_7;y+7;z—6) = k(3;_5;2)

Ie(P) 3x-5y+2z+84=0
x=-5+5t
Giai h¢, ta c6: k=—4 = M (-5;13;-2). Do d6: A:qy=13+1 .
z=-2-5t
A . Ay \ \ g r 1) \ N 5 N 2 x_l y+2 z A
Cau 84: Viét phuong trinh duwong thang d' la hinh chiéu ctia duong thang d :T:T:_l trén
mét phang Oyz.
le_t XZO x:o x:O
A.d:<y=0 . B.d":qy=4+2t. C.d':{y=4+2t. D.d:qy=—4+2t.
z=0 z=1+t z=1-t z=1-t
Loi giai
x=1+t x=0
Tacéd: d:{y=-2+2¢t =Hinh chiéu d’ cta d 1én mit phang Oyz la: d':{y=-2+2t
z=-—t z=—t
x=0

Cho =1, ta dugc A(0;—4;1)ed =d':qy=—4+2t.
z=1-t¢

Cau 85: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho duong théng d :XT_I =y+1=z-2. Hinh chiéu

ctua d lén mat phang (Oxy) la

x=1-2¢ x=1+2¢ x=—1+2t x=0
A. Jy=—1+t. B. y=—-1+¢. Ciy=1l+t . D.{y=-1-¢.
z=0 z=0 z=0 z=0
Loi giai
x=1+2t
['Phuong trinh tham s8 ctia duong thang d:4 y=—-1+1¢.
z=2+t
x=1+2¢
Do mit phang (Oxy):z=0 nén hinh chiéu caa d 1én (Oxy) la { y=—1+1.
z=0
x=1+2t¢
Cau 86: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho duong thang d:{y=-2+4t. Hinh chiéu song
z=3+t

x+1 y-6 z-2
-1 -1

AV VAV VAV VA VA VA VA VA VE VA VA VA VE VA VAV VI VA VI VA VA Vi VA Vi VI VI VA Vi VI VI VI Vi VI VI Vi VI VI VI Vi Vi Vi VI VI VI VI VI Vi VI VA VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVA VAVAVAVAVE

song ctia d 1én mat phang (Oxz) theo phuong A: c6 phuong trinh 1a
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x=3+t¢ x=—-1-2¢ x=3-2¢ x=3+2¢
A.iy=0 . B.1y=0 . C.iy=0 . D.{y=0
z=1+2¢ z=5-4¢ z=1+t z=1-4¢

AV VAV VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VI VA VA Vi VI VI VA VA VI Vi VA Ve VI VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
Chon A

Giao diém cta d va mit phang (Oxz) 1a: M, (5;0;5).

NANANANANANANN

x=1+2t
Trén d :{y=-2+4¢ chon M bat ky khong trung véi M (5;0;5); vi du: M(1;,-2;3). Goi A 1a
z=3+t

hinh chiéu song song ctia M 1én mit phang (Oxz) theo phuong A: x+11 =% _16 =Z I 2 .

1 - -2
+/ Lap phuong trinh d” di qua M va song song hoac trung vdi A: x+1 =2 16 =Z T

+/ Diém A chinh la giao diém cua d’ va (Oxz)

+/ Ta tim dwoc A(3;0;1)
x=1+2¢

Hinh chiéu song song ctia d :{y =2 +4¢ 1én mat phang (Oxz) theo phuong
z=3+t

x+1 y-6 z-—

a2 12 Ia duong thing di qua M,(5:0;5) va AG;0;1).

x=3+t¢
Vay phuong trinh1a { y =0
z=1+2t

oSS HﬁT PP VPN
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