CHU PE 10. MAT CAU - HINH CAU - KHOI CAU
I. LY THUYET TRONG TAM
1. Miit ciu
Tap hop cac diém trong khong gian cach diém O c¢b dinh mot khoang R khong ddi goi 1a mit cau cd tim
14 O va ban kinh bang R. Ki hi¢u: S(O;R)={M|OM =R}.
2. Khdi ciu
Mit cau S (O;R) cung voi cac diém nam bén trong nd dugc goi 1a mot khdi cdu tim O, ban kinh R . Ki
higu: B(O;R)={M |OM <R}.
Néu 9408 13 hai ban kinh cua mit cau sao cho 4,0.B thang hang thi doan thang 4B goi la dudng

kinh cia mat cau.

Dinh li: Cho diém c6 dinh 4, B. Tap hop cac diém M trong khong gian sao s

cho AMB =90° 1a mit cAu dudng kinh 4B . / ' e ...B \
AeS(O;R) < OA=R. [ r . }
W ]I ) A

N N \\ — > ..-"

04 <R 4, nam trong mat cau. :;_-\'-'J.-\ T 4

B e
o Oh>ReMA n ngoai mit cau. ' o

3. Mt cAu ngoai tiép khoi da dién

S
A . . 40 , Ay 1 A . e il % & g

Dinh nghia: Mt cau di qua moi dinh cua mét hinh da dién (H) duogc goi N Y

1a mat cau ngoai tiép hinh da dién (H) va khi do (H) dugc goi la noi tiep YT T e
s ; oo )
"'.. ! '___'. "

mat cau do. K % § B '-::j’/

biéu kién can va du dé mot hinh chop c6 mat cau ngoai tiép la day ciua nd N\ e 3

12 mot da giac noi tiép mot dudng tron. o

Moi tir dién déu c6 mat cau ngoai tiép.

4. Mt cau ngoai tiép khdi da di¢n

a. Mit cau noi tiép hinh chép 1a mit cdu nam bén trong hinh chop va tiép xtic véi voi tat cac mit ctia hinh
chop.

b. TAm mit cau ndi tiép hinh chdp cach déu tat ca cac mat cua hinh chop.

5. Vi tri twong doi giira mit cAu va mit phing

Cho mit cau S (O;R) va mit phing (P) , goi d 1 khoang céach tir O dén (P) va H 1a hinh chiéu vuong

goc cua O trén (P). Khi d6



e Néu d <R thi mat phang (P) cit mat cau S (O;R) theo giao tuyén 1a duong tron nam trén mit
phiing (P) ¢ tam 1a H va c6 ban kinh r=+/R* —d*.

Khi d =0 thi mit phing (P) di qua tdm O ciia mit cau, mit phang d6 goi 1a mit phing kinh; giao
tuyén ctia mit phing kinh v6i mat cau 1a dudng tron c¢6 tdm O va ban kinh R, dudng tron d6 goi 1a dudng
tron 1én ctia mat cAu.

eNéu d =R thi mat phing (P) vamit cu S(O;R)cé mot diém chung duy nhét A.

Khi d6 ta néi (P) tiép xtic v6i S(O;R)tai H va (P) goi la tiép dién ciia mat cau, H goi la tiép dién.
Chii y. Cho H la mét diém thudc mit cdu S(O;R)va mit phing (P)qua H . Thé thi (P)tiép xtc véi
S(O;R)< OH L(P).
eNéu d >R thi mit phang (P) vamit cdu S(O;R) khong cé diém chung.
6. Vi tri twong doi giira mit ciu va duwong thing
Cho mit ciu S(O;R) va duong théng A. Goi H 13 hinh chiéu vuong goc cua O trén A va d =0OH la

khoang cach tir O d&én A. Khi do:

24

A
eNéu d <R thi A cit S(O;R)tai hai diém 48 vaH1a trung diém ctia AB.
eNéu d=R thi Ava s (O;R) chi c6 mot diém chung H, trong truong hop nay A dugc goi la tiép
tuyén ciia mt cau S(O;R) hay A tiép xtic v6i S(O;R)va H 1a tiép diém.
eNéu d >R thi A va S(O;R) khong c6 diém chung.

7. Dién tich mit cau va thé tich khoi cau
Goi R 1a ban kinh ctia mat cau thi

e Dién tich mat cau: S =47zR>.



e Thé tich khdi cau: ¥ = %RZ.
8. Mt s6 cong thirc tinh nhanh ban kinh dwdng tron ngoai tiép

a3
. a—>R=
Tam gidc déu canh 2

aV2
2

Hinh vuéng canh a—— R =

Tam giac vudng canh huyén b— >R =

o | >

Hinh chir nhat duong chéod —— R = %

=

a——>R=2 Dinh li ham sin: —— = _b = .c =2R
Tam gidc vudng cin canh 2 sind sinB  sinC

Tam giac ba canh a,b,c—>R=i—bSc; voi S:Jp(p—a)(p—b)(p—C) va p= a+l2)+c

II. CAC DANG TOAN THUONG GAP VE MAT CAU

= Dang 1: Nhirng bai toan van dung mirc co ban

Vi du 1: Tinh thé tich khdi cau co dién tich bang dién tich xung quanh cua hinh 1ap phwong canh a.

a 324°

67 B 3Wr

D 4q°

(ja_3
Jr N

Loi gidgi
Dién tich xung quanh hinh 18p phuong canh a 1a S, = 4a’ ——S =4a’

2
Suy ra ban kinh mat cdu 1a 47R? =4a’> &> R? =L = p=—L

7 Jr
4q’

3Wr

Vi dy 2: Cho mit cdu S(O;R)va mit phang(e ). Biét khoang cach tir O dén (a) béngg . Khi d6 thiét dién

Vay thé tich khéi cdu can tinh 1a ¥/ = %;:RZ = Chon D.

tao boi mit phang (&) véi S(O;R)1a mot duong tron dudng kinh bang

A. R. B. R\/3. c. R D. R—ﬁ.
2 2
Loi gidgi
Hinh vé tham khao
r
T g s ooy { g -




Goi H 1a hinh chiéu cia O xuéng mp(a). Ta c6 d(O;(a)):OH:§<R nén (a) cit S(O;R) theo
R\3
-

duong tron C(H;r). Ban kinh duong tron C(H;r) 1a r=VR*-OH" =

Suy ra dudng kinh ctia dudng tron can tinh bang % Chon B.

Vi dy 3: Cho mit cau S(O;R)va mét diém 4 thoa man OA4=2R. Qua A4 ké dudng thing cét (S) tai hai
diém B, C sao cho BC = R/3. Khoang cach tir O dén BC bang

A. R. B. g. C. RV2. D. R\3.

Loi gidi
Goi H 12 hinh chiéu cta O 1én BC.

o oc | o= D _RY3.
Tacod - ~ ™ suyra H la trung diém cua BC nén 2 2
2 2 R
OH =NOC" -HC" =—.
Suy ra 2 Chon B.

Vi du 4: Cho hinh cau tdm O, duong kinh 44'=4. Goi H la mot diém trén doan AA' sao cho AH =§.

Mt phing (@) qua H va vudng goc véi AA'cat hinh cau theo duong tron (C). Tinh dién tich cua duong

tron (C).
A 2% B. % c. 3= . 327,
9 9 3 3

Loi gidgi
c ik , 8 2
Theo gia thi€t, ta co AH = 3 Tasuyra OH = AH -0OA4 = 3

2
Goi ' 1a ban kinh cua dudng tron (C). Taco r” =r’ —OH* =2° —(%j =2.

Vay dién tich cuia duong tron(C) 1a S =7zr"” = 3277[ Chon A.

Vi du 5: Di¢n tich hinh tron 16n ciia mot hinh cu la 4z. Mot mat phéng (a) cat hinh cdu theo mét hinh
tron ¢6 dién tich 1a 27. Khoang cach tir tim mit cau dén mit phang (a) bang

B B

A Y2 B. 1. c. Y D. V2.
4 2

Loi gidi




Goi khoang cach tir tim cau dén mit phang 1 d, ta c6 d* = R* —r7.

Hinh tron 16n cta hinh cau S 14 hinh tron tao boi mit phang cit hinh cau va di qua tAm cta hinh cau.
Goi R 1a ban kinh hinh cu thi hinh tron 16n ciing ¢6 ban kinh 1a R .

Theo gia thiét, ta cé 7R* =4z <> R=2va 71’ =21 < r=42.

Suyra d =NR* -7’ :,/22—(\/5)2 =+/2. Chen D.

Vi du 6: Cho mit ciu S(O;R), 4 1a mot diém & trén mat ciu (S) va (P)la mat phing di qua 4 sao cho

goc gifra dudng thing OA4 va mat phang (P) bang 60°. Dién tich cta duong tron giao tuyén bang

2 2 2
A TR B. 7R c. & p. Z&
4 4 2
Loi gidi
Hinh vé tham khao
/,., \

\
| o \
- r
NV L R N
—— = -:- /-/ J-:’

Goi H 1a hinh chiéu vudng goc ctia O trén (P) thi

e Hlatdm clia duong tron giao tuyén cia (P) va (S).

(04;(P))=(04; AH) = 60"

Bén kinh ciia dudng tron giao tuyén r = HA = OA.cos 60° = g

2 2
Suy ra dién tich duong tron giao tuyén 7r* = ﬂ(%j = ﬂf . Chon C.

Vi du 7: Cho mit ciu S(7;R), mit phang (P) cit mit cau(S) theo giao tuyén la mot duong tron tam O.
Hai diém A4, B €O sao cho tam gidc O4B déu, goc gitra hai mat phang (IAB) va (OAB)béng 60°, dién
tich tam giac /4B bang - Bén kinh R bang

e 3
i3

A.R:% B. R=—. C.R=

Loi gidi




Dit O4 = OB = x. Tam giac OAB 1 tam giac déu

3

Sous = 0 Mit phing (OAB) 1a hinh chiéu ctia mit phang (Z4B) trén mit phang (P).

S ous = Saus-COS@ Vi go:(m):w“.

Spras _\/gsz\/gzﬁg

x=1.

S, = ZAUB
) 4 4 4

7 — MO =60" = I0=>.
Goi M 1a trung diém cua 4B 2

2
R=I4=~10*+ AO* = (ij +1° =£.
y 2 2 Chon C.

Va

Vi du 8: Cho mit cau (S) tdm Z, ban kinh R. Ba mat phang (P),(Q),(R) qua diém 4 khong ndm trén mat
cu, d6i mot vudng goc v6i nhau cit mat cau () theo thiét dién 1a ba hinh tron ¢ tong dién tich bang
1272 cm®. Biét 14=+/3 em, tinh d6 dai ban kinh R ctia mit cdu (S).

A. r=24/3. B. r =+/5. C. r=A/3. D. r=2.

Loi gidii
Goi a,b,c lan luot 1a khodng cach tir / dén mit phang (P),(Q).(R).
Goi 1,1, lan luot 1a ban kinh dudng tron giao tuyén ciia mit cau (S) véi (P),(Q),(R).
Khi dé R*> =d’ +,,12;R2 =b’ +,,22;R2 =c’ +r32 =3R =a’+b +¢’ +(r12 +r22 +r32) (*).
Ma @’ +b° +c* = 1478, + S, + S, :7z(rl2 +r +r32).

S, +8, +58,
T

Suy ra (¥) < 3R = I4* + =3+12=15= R=+/5. Chon B.

. Dang 2: Pa dién ¢6 cac dinh cing nhin mgt doan néi hai dinh con lai du6i géc vudng
Phwong phap giai:
Xét da gidc XYAA,...A, co cac dinh A, 4,,..,A cing nhin XY mot géc vudng, chang han co

AXY = 4, XY =...=90". Khi d6, mat cAu ngoai tiép da dién XY4,A,...4, miat chu duong kinh XY, tam 1a

trung diém ciia XY va ban kinh R = %

Vi du 1: Cho hinh chép S.4ABC c¢6 déy 1a tam gidc ABC,BC = a\/g,AC =2a. Canh bén S4 vudng gbéc voi
dédy va SA=a. Goc giita dudng thang SB va mit phing (4BC) bang 45°. Ban kinh mit ciu ngoai tiép

hinh chép S.ABC bing




. a\/g a\/g.

2 2

(NN
[\

Loi gidi
Vi S4 1 (4BC) nén (SB;(4BC))=(4B; AB)=SB4 = 45"

Suy ra tam gidc SAB vudng can tai A——>SA = AB=a.

2
Tacé AB>+BC* =d> +(a\/§ ) = 4a* = AC> = AABC vuéng tai B.
Do d6 AB L BC ma BC L SA < BC L(SAB)= BC L SB
Khi d6, hai diém 4, B cing nhin SC dudi mot gbc vudng

SC_aJs
=

Vay ban kinh mat ciu ngoai tiép can tinh 1a R =

Chon A.

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABC c6 SC=2a va SC L (ABC ) bay ABC la tam gidc vudng can tai B co

AB=a\2. Mit phing (a) di qua C va vudng goéc voi SA,(a) cit S4:5B 13, luot tai D,E. Dién tich mat
cdu ngoai tiép khdi da dién ECDAB bing

A. 167a’. B. 47a°. C. 87a’. D. 127a’.
Loi gidi
(SC 1 4B
co = AB(SBC)= CE 1 4B
BC 1 AB

CE L SB
CE | AE’

Ma SA L ()= S4 L CE suy ra CEL(SAB):{

Do d6 cac diém B, D, E nhin AC duéi mot gdc vudng

= Tam mat cau ngoai tiép khdi da dién 1 trung diém AC

=AC=AB\/§=a >S =4ra’.
2 2 Chon B.

=R

Vi du 3: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng tim O, BD = a. Hinh chiéu vudng goc cta S

trén mat day (ABCD) 3 trung diém ctia OC. Puong thiang SC tao v6i mat day mot goc 60". Thé tich khéi
cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD bang

3 3 3
dra wa 2ra a

B. C.

A. . . . .
3 3 3 6

Loi gidi




Goi H la trung diém cia OC = SH L(ABCD),HC:£:ﬁ Z\\
2 4 / Y
T e R SN\
Ta co SC;(4BCD)=(SC; HC) = SCH =60 77\
(3 T %X
Lok 3
Tam giac SHC vudng tai H, c6 cos SCH = HC L gc-4 [ Aa- - .L\ s \
= sl
. . a ="y
Lai ¢6 SH 1.OC = ASOC cn i § = 50=5C=" 3
1 (

Do d6 SO=04=0C ma OA=0B=0C =0D
Suy ra O la tim mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD

3
vay R=BP_4__ Ly % p_"" ChenD.
2 2 3 6

Vi du 4: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng canh 24/2. Canh bén S4 vuodng gbéc véi
mit phang day va SA4 =3. Mit phang qua A va vudng goc SC véi cit cac canh SB,SC,SD lan luot tai cac
diém M, N, P. Tinh thé tich ¥ ciia khbi cau ngoai tiép tr dién C.MNP.

A. V=64‘f”. B. V=—1265”. C. V:—3§”. D. V=—1038”.

Loi gidi
Taco SC L (AMNP)=> SC L AM ma AM 1 SB

— AM 1 MC = AMC =90". Tuong tw APC =90°

Mait khac Ev\c =90° nén tim mit cau ngoai tiép tor dién C.MNP 1a trung
diém cta AC

Suy ra R:ATC:Z:VzézzF :%ﬂ. Chon C.

Vi du 5: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 272 , canh bén S4 vudng géc voi mat
phang day (ABCD). Mit phang (a) qua 4 va vudng gbc véi SC, cit cac canh SB, SC,SD 1an luot tai céc

diém M ,N,P. Tinh thé tich ¥ cua khéi cau ngoai tiép ter dién C.MNP, biét khoang cach tir 4 dén mat

phang (SBD) bang 6

J13

A.V =3r. B.V=—. C.V=—m. D.V=—.




BC 1 4B
Ta co BC L AM

BC 1 §4 g

A
Mat khac: AM 1. SC = AM 1 (SBC ) = AM | MN /T e
F 1 ke M
Tuong tu AP L PN = tu giac AMNP noi tiép dudng tron f’ l‘ ' \ ,:_'?l"-..
'E'J I: ._-- l 2 —"n. _h\ll - ¥ rd .

\ . AN S s T ; 8
duong kinh AN = R, =R ,,u» :T , 4; ?_-‘.-E\Xf . __.
Goi O 1a tam hinh vuong ABCD, dyng AE 1 SO = AE = 5 { v %

"l‘.' f‘ il ; ’I:"_
Dods A0=2C—p L - L 1 g3 D" c
2 AE-  SA4- AO
2 2
:AN:M:E:RMPN:E;SN:SA :2Z>RSMPN= ij_‘_ﬂ:i
NSAP+A4C* 5 5 SC 5 ‘ \ 4 2
=V oy = %nR3 = 977[ Chon C.

w Dang 3: Bai toan mit cu véi chép c6 canh bén vudng goc day

Xét khoi chép S.ABC ¢6 SA L (ABC). Tim tdm va tinh ban kinh mét cau ngoai tiép khoi chép S.4BC.

- Dung tAm. Dung truc dudng tron ngoai tiép d cua tam .
gitc ABC i d /54 *\‘--\ 3 d
Trong mit phing (54:d) , dung duong trung truc A cua \\ N
SA. Tam I ciia mit cau 13 giao diém cta d va A. E ¢ \k*. i ™ .
- Tinh ban kinh R ciia mit ciu - - 5\-‘ :: »1 N S
Goi O 1a tim duong tron ngoai tiép AABC . ™ \ | - N
Goi E 1a trung diém ciia SA, Tt e e
Xét AOI yyong tai O : \\H‘\\-\;‘;k‘:é f
R = AI* = 04>+ OI* = O4* + AE* = OB* + [S—A)z . N
Ta co 2 B
voi O4=R, 13 ban kinh dudng tron ngoai tiép ddy.
SA?

] R 4pc = T"’R;'
Khi do:
S.A44,..4, co SAL A4,4,. Goi R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép da

S.AA,..4

- Téng quat: Cho khdi chop

AAA,..A

giac » thi ban kinh mat cau ngoai tiép R ctia khdi chop » dugc tinh theo cong thuc:

2
Rz‘/Sj +R;.




Vi du 1: Cho hinh chop S.ABC cb diy ABC 13 tam gide vuong tai &> AB=a AC=av3. o pan 54

vudng goc vai day. Goc giira dudng thing SB va mit phiang (ABC

hinh chép S.4BC bing

A. R B. R=a. C.R=

2 2

_a3 @3

) bang 60". Ban kinh mat ciu ngoai tiép

a7

D. R= .
2

Loi gidi
- Ta c6 SB;(ABC)=SBA=60° = SA = tan 60°.4B = a~/3.
Tam gidc ABC vudng tai 4= AB* +AC* =BC* = BC=2a

+ Hinh chép S.ABC c6 chiéu cao h:a\/g; ban kinh

=" =
2
a3
o R=\|a’ +( ) = a7
= Ban kinh mat cau can tinh la 4 2
Chon D.

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu c6 dién tich bang 3. Canh bén S4 vudng

goc véi day. Dién tich tam giac SBC bang 2a’. Thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop S.4BC 1a

ax/ﬁ ax/g S5a

A. R= . B. R= . C. R=—.

6 2 2

a34

D. R= .
3

Loi gidi

3

*bat AB=x——>S§, ;¢ =T=a2\/§:>x=2a.

Goi H 14 trung diém cua BC = AH L BC 3 S4 1L BC

BC 1 (S4H)= BC L SH = S, = %SH.BC =2a’

Suy ra

:%SH.2a:2a2 = SH =2a = SA=~SH?* - AH* =a.
« Hinh chép S.4BC c6 chiéu cao / = SA4 = a; ban kinh R

. (2ax/§)2+£_a\/§
B 3 4 6

= Ban kinh mat cau can tinh la

Chon A.

2(1\/5

day = 3




Vi du 3: Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD 1a hinh vudng, canh bén S4 = V2a 3 s4 vudng goc voi
mit phang day, tam giac SBD 1a tam giac déu. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD bing

A. %cf. B. 434°. C. Joa'. D. \24°.

Loi gidi

+ Pit AB=x——BD = x\J2 vi SB=+/S4* + AB* =/x* +24°

A 2=\ x2+24>
Tam gidc SBD déu = SB = BD—020020 v — gD

- Hinh chép S.ABCD c6 chidu cao h=a~2; bankinh R, =a

day —

2
a2
A A R = \/6124_(7) = an .
— Ban kinh mit cau can tinh 1a 4 2

3
V:4_7r.[a 6) :\/ga3.

3 2

Vay thé tich khéi cau 1a Chon C.

Vi du 4: Cho hinh chop S.4BCD c6 day la hinh vuéng, canh a, SA vudng gboc voi day va SC tao voi1 mat

phang (SAB) mot goc 30". Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang
A. a. B. av3. C. a\2. D. 2a.

Loi gidi

SALBC i
Ta c6 { = CB L (84B) = (SC;(54B)) = (SC;5B) = CSB

AB 1 BC
s . . — BC
Tam giac SBC vudng tai B = tan CSB = <B — SB=a+/3
Tam gidc SAB vuong tai A= SA=+SB* - AB* = a2

Vay h=84= nén R=a.

aﬁ;Rd:BzD:AB\E:a;E

2
Chon A.

T ADp_ano
Vi du 5: Cho hinh chép S.4BC cb day ABC 1a tam gide vudng tai 4B =aACB=30" canpy pen sS4

vudng goc véi day. Goc giita duong thang SB va mit phing (ABC) bang 45". Ban kinh mit ciu ngoai tiép
hinh chép S.ABC bang

NS ALY a3 a2

. C.—. D. .
4 2 2 2




Taco S4 L (ABC)=>(SB;(4BC))=(SB; AB) = SBA=45".

Tam gidc SAB vudng tai A, c6 SBA=45" = SA=AB=a.

Tam gidc ABC vudng tai A4, c6 sin ACB = j—ﬁ = AC=2a.

AC

— =a.

Suy ra ban kinh duong tron ngoai tiép AABC 1a R

AABC =

Vay ban kinh mit cau can tinh 1a

2 2
Rz\/RjABC A :\/a2 + 4 :ﬁ.
4 4 2  ChenB.

Vi du 6: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng. Canh bén S4 vudng goc voi mit phing day.

(SCD) _, (4BCD)

Goc giita hai mit phing bang 45". Ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chép S.ABCD

a\/6

bang - Dién tich tam giac SAB bang

2 2
AL B. L. C. 4. D. 24°.
2 4

Léi gidi
Vi €D L(84D)= ((SCD);(4BCD)) =(SDs AD) = SDi = 45"
Tam gidc SAD vudng tai 4, c6 SDA =45 = SA=AD = x.

Bén kinh duong tron ngoai tiép ABCD 13 R ., = ATC = &

2
) S42  x\f3
. R=\|Ryyept—=——.
Bén kinh mit cau la 4 2

R —a\/g:x\/gza\/gcnc:a\/z

Mé S.ABCD — 2 2 2

SASAB =—_-=a.
Vay 2 Chon C.

Vi dy 7: Cho mit ciu (S) c6 ban kinh R = V3 di qua diém 4 ¢6 dinh. Xét cac diém B,C,D thudc (S) sao
cho 4B, AC,AD d6i mot vudng goc v6i nhau. Thé tich cta khdi tr dién ABCD c6 gia tri 16n nhat bang

A 2
3

B. 4. C D. 8.

W | oo

Loi giai




Vi 4,B,C,D thude (S)= (S) ngoai tiép tir dién ABCD. D

T dién ABCD c6 chiéu cao i = AD; day la tam giac ABC.

BC _ Ja* +b?

bat AB=a,AC=b,AD=c=>h=c va R

w = 2
— Ban kinh mit cau ngoai tiép tor dién ABCD la
G
2

2 2 2 2 2 2
R || Mo xb | o _Natbte g a0 0

2 4 2

B
Ta co
abc 4

12=a"+b"+c* 233 (abc)2 < abc<8——V 00 :TS? Chon C.

Bii todn tong qudt: Tir dién ABCD, AB,AC,AD déi mét vuéng géc va AB=a, AC =b, AD = c thi bdn

NJat+b* +¢?
2

kinh mat cau ngoaqi tié}) trdiénla R =

AN _ N0
Vi du 8: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a,BAD=60" 3 csc canh bén

_ QR — ReD — o0 N .
SA4 =8B =S8D,BSD =90". g4 kinh mit cAu ngoai tiép tir dién S.4BCD 1a

_ea B, R0, c. r=Y34, b, R=Y22
4 2 4 4

A. R

Loi gidi
Vi $4=8B=S8D vy AABD déu canh ¢ S-ABD 13 hinh chop tam giac déu.

Mit khac BSD =90° = SB 1 SD = S4,SB, SD d6i mot vudng goc va bang &

2 2 2
Ap dung cong thuc giai nhanh, ta duoc Rg op = \/SA il SzB 5D =R= a46

. Chon A.

Vi du 9: Cho ba tia Ox,Oy,Oz d6i mét vudng goc voi nhau. Goi C la diém c6 dinh trén Oz, dit OC = 1,

cac diém A, B thay ddi trén Ox, Oy sao cho O4A+0OB =0C. Gia tri bé nhét cia ban kinh mat cau ngoai

tiép tr dién OACB bang
A. Rmin :£' B. Rmin :£' C. Rmin = \/g D. Rmin =£.
4 3 >
Loi gidi

bat OA=a,0B=b v61 a,b>0 suyra OA+OB=0C < a+b=1.




Bén kinh mit cau ngoai tiép tir dién OACB (04,0B,0C d6i mot vudng goc) 1a

2 2 2 2
o NO£ 108" +0C" _Ja¥ b +1 1\/ —ay +1:%\/m

2 2

2
Déthéyaz—a+1:(a—l] % % Nat—a+1 >—:R2£.£:£,

2

NG

Dau bang xay ra khi va chikhi a =b = % Vay gia tri bé nhét can tim 1a R Chon A.

Vi du 10: Cho lang try dung ABC.A'B'C', canh AB=AC =a,BC :a\/g, AA'=2a. Ban kinh mit cau
ngoai tiép tr dién AB'C'C bang
A. R=a. B. R =a+/5. C. R=a\3. D. R=a\2.

Loi gidi
D& thiy tAm mit cAu ngoai tiép t&r dién AB'C'C ciing 13 tAm mit cau ngoai tiép khéi ling tru

ABC.A'B'C' hay 1a tAm mit cau ngoai tiép khdi chop A4'.4BC.

2 142
Sir dung cong thirc tinh nhanh, ta duoc R = \/r +h7 = \/(RAABC )2 + %

2 2 pev 2, 2 A2 -
Taco cos BAC =40 +AC ~BCT _ava “3a” 1 _ phe 10,
2.AB.AC 2a 2
1 42
:>RAABC = BC;\ = a\/g 0 =a. Khl d(,) R :\/(RAABc)Z + A A :a\/i. Ch(‘)n D.
2sin BAC 2.sinl120

Vi du 11: Cho hinh lang tru dang ABC.A'B'C"' c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AB = a. Goc gitra

hai mt phing (4'BC) va (ABC) bang 60°. Thé tich khoi cau ngoai tiép lang tru ABC.4'B'C" bang

3 3 3 3
A, Y57 g, V51 ¢, W3ra p, 33ra’
8 6 6 8
Loi gidi
. [44'L BC . [(4'BC)"(44'B'B)=A4'B A’ g
Ta co = BC L(AA'B'B) va
C (ABC)n(AA'B'B)= 4B

= (4'BC);(4BC) =(A'B;AB) = A'BA=60" = A4’ = AB.tan 60’ = a3

Tam gidc ABC vudbng can tai B, ¢6 R, ;- = ATC = a\z/z. J

~~~~~~~~ -———-2 C
. ' 4 A
Suy ra ban kinh mét cau la R = Riﬁc + 4 4A = #. \




Vay thé tich khéi cAu can tinh 1a 7 =

3 3
AR =2, ays | _5V5za . Chg
3 37 2 6

on B.

Vi du 12: Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C"' c¢6 day ABC la tam gidc vudng, AB = BC = a. Biét goc

giita hai mat phang (ACC') va (AB'C') bang 60°. Ban kinh mit cau ngoai tiép ling tru 4BC.A'B'C"
bang

A2 B. <. c. a3 p, &3
2 2 2 3
Loi gidi
Ké B'H L A'C'(HeA'C'"), ké HK L AC'(K € AC").

B'H 1L AC'
Ta c6 B'HL(ACC'):{

A c
= AC' L(B'HK) \>
HK 1 AC' %

N\

Khi d6 (ACC");(4B'C')=(HK;B'K)=B'KH = 60" By %

~
h
. . A'C' 2 N 4
Tam giac A'B'C' vudng can tai B':>B'H=—C=a\2/_. ‘AA
/7 ™
H ///, \\
— o N
Tam giac B'HK vuong tai H, co sinB'HKzﬁzB'K: a\/g. N T T »
K 3 A ! 9 A
/
Tam giac AB'C' vudng tai B', c6 B'K la duong cao i//
y
1 1 1 1 1
= + = = = AB'=a/2. "
BvKZ ABVZ Bvch ABVZ 2a2 B

2
Tam gidc AA'B vudngtai A', c6 AA'=~ AB"— A'B" :,/(a«/i) -a’=a.

12 2 2
Vay ban kinh mat cau can tim 1a R :JRAZABC +% = /(azzJ +a7 _4

3
. Chon C.
2
. Dang 4: Bai toan vé mit ciu v6i hinh chép cé6 mit bén vudng goc véi day

Xét khéi chép S.ABC c6 (SAB)L(ABC). Tim tim va

ban kinh mat ciu ngoai tiép khéi chép S.ABC.

) dy
3 A '
* Dung tam. Goi O,,0, lan luot 1a tim cua duong tron N
ngoai tiép cac tam gidc ABC va S4B, E 1a trung diém cua - k3 '
/ '. | -
AB, ta co O- II' ; P
O.E L AB= O,E 1 (S4B)(do (SAB) L (ABC)). . ".'.r #
S
A
O,E L AB= O,E L (4BC). r
T s B B >
= / i
L & "!-* O'



Qua O, dung dudng thang d, vudng goc véi (ABC) thi d, 1a tryc cua tam gidc ABC va d, / /O,E.
Qua O, dung dudng thang d, vudng goc véi (SAB) thi d, 1a truc clia tam gidc SAB va d, / /O,E.
Tam [ clia mit cau 1a giao diém cta d, va d,.

* Tinh ban kinh R ciia mit ciu.

T gide EO,1O, 1a hinh chit nhat, suy ra IE* = O,E” + O,E”.

Goi R, R, 1an Iuot 1a ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC, SAB.

2 2
Tac6OE" =0 4" —EA* =R ‘%@Ez —o4-Ef =R -5

2 2
A5 R Es :R12+R22—AB :

Suyra I[E* =R’ +R; -

» Tong quat: Cho khoi chop S.4,4,...4, ¢6 (SAA4,)L(AA,...4,). Pit R, 1a ban kinh dudng tron ngoai
tiép tam gidc S.4,4,, R, 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép ddy 4,4,..4, va 4,4, =GT (goi la giao

tuyén) thi ban kinh mit cu ngoai tiép R cta khéi chop S.4,4,...4, duoc tinh theo cong thirc:

GT?

Rz\/Rf+R22—

Vi du 1: Cho hinh chép S.4ABC c¢6 SA=a, tam gidc ABC déu, tam giac SAB vudng can tai S va nam trong
mit phang vudéng goc véi mat phang ddy. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC bang

NEAE a6 . a3 a6

. B. . . . D. .
3 3 2 2

Loi gidi
Goi H 1a trung diém AB=> SH L AB=> SH L (ABC)

Tam gidc SAB vudng can tai S—— R, = % = af

a\/6

3 C

a6
3

Tam giac ABC déu canh aﬁ——)Rd = aﬁ.? =

a2, _alo
2 b

Vay R =2 .GT=AB=a+2 nén R=
b d 3

Chon B.

Vi du 2: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudéng canh a,@ =30°, tam giac SAB niam
trong mit phing vudéng goc voi miat phang day. Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bing
A. Sza’. B. Txa’. C. 9za’. D. 3za’.

Loi gidi




Tam gidc SAB c6 ASB =30, AB = a—> R, =—2

———=a i
2sin ASB

ABCD l1a hinh vudng canh a—— R, = BzD = ABz\/E = a\z/z

Vay R, =a;R, =¥;GT=AB=a nén R=%.

o S=4rR* =5ra’.
Dién tich mat cau can tinh la

Chon A.

Vi du 3: Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC 1a tam giac can tai C, tam giadc SAB déu canh a. Hinh chiéu
ctia S trén mit phang (ABC ) 1a trung diém canh 4B. Pudng thang SC tao v6i mit phing day mot goc 45°.

Bén kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC 1a

AL B. & C. a*/g. D. &
2 2 2 3
Loi gidi
Goi H la trung diém AB = SH 1 (ABCD) >
= (SC;(4BCD)) = (SC; HC) = SCH =30’
Tam giac SHM vudng can tai H, c6 HM = SE\ = ay3
tanSCH 2
A B
3 y \
= CH = TAB = Tam gidc ABC déu canh a
Vay Rb=Rd=§;GT=AB=a nén R=§. Chon C. C

Vi du 4: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chir nhat, mat bén SAD la tam giac déu canh 2a va
ndm trong mit phiang vudng géc véi day. Géc giita hai mit phang (SBC) va (ABCD) bang 30°. Béan kinh
mat ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD bang

a

A.

6 BalO a~'15 av?21
S Ty . 5

C. D.
2

Loi gidi




Goi H 1a trung diém 4D = SH 1 AD = SH 1 (ABCD) S

Goi M la trung diém BC = HM 1 BC = BC L (SHM )

= (SHM ):(ABCD)) = (SM: HM ) = SMH =30°

— BD =+ AB* + AD* =\ HM? + AD* = a\/13

Vay R, =a3;R, =%= ¢ 213 .GT =AD =2a
nén R = a 21.

2
Chon D.

Vi du 5: Cho t& dién ABCD ¢6 AB=BC=BD=AC=a,AD=a+2, hai mit phing (ACD) va
(BCD) vuéng goc véi nhau. Dién tich mit cau di qua bén diém 4, B,C, D bang

A. 87a’. B. 47a’. C. 12za’. D. 67a’.

Loi gidgi
Goi H 1a trung diém CD = BH L CD = BH 1 (ACD)
Ma BA=BC = BD = H 1a tim dudng tron ngoai tiép AACD B
— AACD vudngtai A= CD=+AC* + AD* = a3

. . H 3 A
Tam giac BHC vudng tai H => cosC = B_(C; = £ = B=120°

Vay Rb:i:ax/g;Rdzgzﬁ;GT:CDza\/g C D
2sin B 2 2
a\/§)2

—a3 = S =12rza’.
4 A

N (aﬁ)z{aﬁy—(

2

Chon C.

Vi du 6: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng canh a. Tam giac SAB cin va ndm trong mit
phing vudng géc véi ddy. Géce giita hai mit phing (SCD) va (ABCD) béng 45°. Ban kinh mit cau ngoai
tiép hinh chép S.4BCD 1a

A.R=“*/6§. B.R:a\éﬂ. C.R:“‘F. D.R:a\é4—3.

Loi gidgi
Goi H .M lan luot 1a trung diém cua AB,CD.




SH L AB ma (SAB) L (ABCD)= SH 1 (ABCD)= SH L CD.

Do HM L CD suyra CD L (SHM )

— (SCD);(ABCD) = SMH = 45",

) 'A.SB.AB
Laico S, =&:> R s _2a va
4.R ¢ 5 8
AC a\/E
RABCDZTZ 5
AB? a\/a
Vay R izep \/RKSAB +thBCD T = g

Chon C.

Vi du 7: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a tam giac déu. Tam gidc SAB déu va thudc mit phang vudng
goc voi day. Biét rang SC = 2a/3 , dién tich mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD 1a

A.S=4()Tﬁ. B.S=2OT”. C.S:SOTE. D. §=40r.

Loi gidi
Goi H 1a trung diém cta AB. Khi 46 SH L AB.
Mat khac (S4B) L (A4BC). Do vay SH 1 (4BC). A

B

Dit AB=x. Taco: SH = HC—x

Suyra SC = [—Zaf:x Za\/_

5 4 - f—mmm——m - -=» C
Ta co: Rlszzizza 2
Suy ra H"—
2 ‘\
R=|R2+r2-AB =“\/3T) S—dzR? =207 .
4 3 3 B
Chon A.

. Dang 5: Bai toan miit cAu ciia hinh chép ¢é cic canh bén bang nhau

Xét khdi chop S.ABC c¢6 SA=SB=SC. Xac dinh tdm va tinh ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chop
S.ABC (Hinh chop déu la mot trudng hop dic biét ciia dang toan nay).

- Dung tam. Goi O 13 tim duong tron ngoai tiép tam gidc 4BC thi ta co SO L (ABC ) Trong mit phang
(S40) dung duong trung truc ctia SA cdt SO tai / thi 7 1a tAm mét ciu ngoai tiép khéi chép S.4BC.

* Tinh ban kinh R ciia mat cau.




Goi E 1a trung diém cua AB.

Hai tam giac vuong SOA4 va SEI dong dang.

S
2 :
Suyra 205  pogrSESA_ S
SE  SI SO 280
E L
2 ;n ‘ | 1'
Vay R=24
2SH <1
£ | ,
* Téng quat: Cho khéi chop S.A4,..A, cb S.A =S4,.54,=( 4 4s=-——- = ----z=2C
va ¢6 chiéu cao SO =/ thi ban kinh mit cAu ngoai tiép R cta khdi Mg ,__7707*-. : ‘ni
o Y
chép S.4,4,...4, duoc tinh theo cong thirc: R = =—. "
250  2h B
Vi du 1: Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép tam gidc déu S.4BC c6 AB=a,SA=a~/2 bing
3 3 3 3
A 4\/§7m _ B. 4\/E7m ' C. 4\/§7m ‘ D. 4\/§7m ‘
75 25 25 75
Loi gidi

Goi O 1a tim duong tron ngoai tiép AABC——> SO L (ABC)

g
Goi M 14 trung diém cita BC = OAd =2 AM =2 av3 _ a3
3 372 3
Tam giac SAO vuong tai O => SO =+/SA> —04* = "*ég A C
3
Vay S=aaiso= IS p_adls  4isra M
3 5 25
Chon B.

B
MG réng véi bai todn hinh chép tam gidc déu. Cho hinh chdp tam gidc déu S.ABC cé canh day bang a,
Véi gid thiét

2
Canh bén SA=b thi R :‘5—'1’

N
o Canh bén SA hop voi dday mot goc a thi R =— a.
3.sin2a

NE) (4 +tan’ S )
Mat bén tao voi mat day mot goc [ thi R =

12tan B
o Géc SAB=¢ thi R= a :
4,/—cos@.cos 3¢




a

4‘/sinz.sin3—y
2 2

e Géc ASB=y thi R=

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABC c6 dady ABC la tam giac vudng can tai A, AB =a2. Cac canh bén
SA=SB=SC. Géc giita dudng thang SA va mit phang (4BC) bang 45°. Ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh chép S.ABC bang

a

a2

A. B. Z.
2 2

2
YR

Loi gidi

Goi O 1a trung diém BC = O 14 tim duong tron ngoai tiép A4BC

= SO L(4BC)= (S4;(4BC)) = (54:04) = SA0 = 45"
Tam gidc ABC vudng can tai A—> BC = AB\2 =24

s . N BC B ¢
Tam giac SAO vuong can tai O——> SO =04 = B =a

Vay SO=a;SA=04V2 =a2——>R=a.
Chon D.

Vi dy 3: Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh ddy bang 1, khoang cach tir diém 4 dén mit phang (SBC)

bang @ Dién tich mit cau ngoai tiép tir dién ABCD bang

A2 B. 27 c.Z D. 2~
12 24 12 24
Loi gidgi
Goi O 1a tim tam giac ABC,M 1a trung diém BC S
:SOL(ABC);OAzzAM :3.£=£;0M :10/1:—3
3 3 2 3 2 6

Ké OH L SM (H e SM)——OH 1 (SBC)

Ta co d(A;(ABC))=3.0H:>OH=§:3=1_\/2€ A (C

Tam giac SMO vudng tai M co > = ! ~+ ! =S80 :ﬁ M
OH- SO~ OM 6

Vay SO=§;SA=\/SOZ+OA2 :\/2_5 )stf B

Dién tich mat ciu can tinh 14 S =47R> = 21— Chon A.




Vi du 4: Cho ba tia Sx,Sy,Sz khong ddng phing va xSy =120°; Sz =60 zSx =90°. Trén cic tia
Sx, Sy, Sz léy lan luot cac diém A4, B,C sao cho S4=SB=SC =a. Tinh ban kinh R cua mit cau ngoai

tiép tir dién

A.R:%. B. R=a. C. R=av2. D. R=a/3.
Loi gidi
Tam gidc SAB c6 Ab =~ SA* + SB* — 2SA.SB.cos ASB = a3 S

Tam giac SAC vudng can tai S—— AC = SAN2 = a2
Suyra AC* +BC* = AB> —— AABC vuong tai C
Goi O 14 trung diém cua AB——> SO L (4BC)
B A
Tam gidc SAO vudng tai O = SO =~/SA* — 04> =%

2
Vay SO=£;SA=a——)R: 54 =a. Chon B. ¢
2 2850

Vi du 5: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop voi mit day mot goc 60°.
Thé tich cua khdi ciu ngoai tiép khéi chop S.4BCD 1a

3 3 3 3
da B. 2ra \/g C. 8ra \/E D. 8ra \/g

3 9 9 27

A.

Loi gidi

Goi O la tam hinh vuong ABCD—— SO L (ABCD) .

Do d6 SB;(4BCD) = (SB;0B) = SBO = 60".

g OB SB=a\2
Tam giac SBO vuodng tai O, co cosSBO = a6 -
SO=0B.tanSBO "9~
L 2 2
Suy ra ban kinh médt cau can tinh 1a R = SB = (a\/z) )| 2. a6 = a\/g.
250 3 3

2 3
4 [ave) _8ra \/g‘ Chon D.
3 27

, L 4
Vay dién tich khoi cau can tinh 1a V = gﬂR3 = gﬂ'.

Vi du 6: Cho hinh choép S.ABCD c6 AC =2a, mit bén (SBC) tao véi mat day (ABCD) mot goc 45°.

Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD bang

NG

A. —a. B.
4

32

C. a. D.

NN
NN




Loi gidi
Goi M 1a trung diém BC = OM L BC = BC 1 (SMO).
Do d6 (SBC);(ABCD)=(SM; MO) = SMO = 45"

Vi ABCD 14 hinh vuéng c6 AC =2a—> AB =a~2

a2
2

Tam giac SMO vudng can tai O = SO =0M =

Tam gidc SAO vudng tai O = S4 =+/SO* + 04> =

a\/g (l\/z 3\/7
> —>

Vay SA:T;SO: R:—a Chon C.

a6
2

Vi du 7: Cho hinh chép déu S.4BCD c6 canh day bang 2a, khoang cach giita hai duong thang SB va AD
bang J3a. Ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop S.4BCD bang

576 5V3 5\3 5v6

A. R=——a. B. R=——a. C. R=——au. D. R=——-aua.
12 3 12 3

Loi gidgi
Tacé AD//BC=> AD//(SBC)=> d(SB;AD)=d(4;(SBC))
Goi O 14 tam hinh vuéng ABCD—— SO L (ABCD).

Goi M 1a trung diém BC; ké OH L SM (H € SM)

a3
2

= OH 1 (SBC)=>d(4:;(SBC))=2.0H = OH =

1 _ 1 1
OH® SO* OM*

Vay SO =a/3;54=~S0* + 04> =aJ5—— R = R_S\F

Chon D.

Tam giac SMO vudng, cb — SO=a3

Vi du 8: Trong tat ca cac hinh chop tir gidc déu ndi tiép mat cau cd ban kinh bang 9, tinh thé tich V cua
khéi chop c6 thé tich 16n nhat
A. V=144, B. V =576. C. V =576+/2. D. ¥ =1444/6.

Loi gidi




Xét mat cau (S ) ngoai tiép hinh chép S.4BCD
Goi O 1a tam hinh vuéng ABCD—— SO 1 (ABCD)

— o A . SA4*
Bén kinh mat cau (S) 1a R = 7

o SA =18 (%)

bat AB=x——>V, ipcp ZE'SO‘SABCD =—

2

Tam gidc SA0 vudng tai O = SA> = SO + 04> = h’ + %

2
Thay vao (*), ta dugc 42 + % = 18h——> x> =36h -2k

Do d6 ¥ =§.(36h—2h2) =12/ —%lﬁ —wi_yy =576. Chon B.

Dang 6: Hinh chép bat Ki (bai toan Tong quat — Nang cao)
Céng thirc tim nhanh ban kinh mdt cau ngoai tiép hinh chdp la R =~\x* +r* véi
e 1 la bdn kinh dwong tron ngodi tiép da gidc ddy.

22 , .
e X =5102—hr:S la dinh hinh chop, O la tam dwong tron ngoaqi tiép da giac day, h la chiéu cao

khéoi chop.

2a\/§

Vi du 1: Cho hinh chép déu S.4BC c¢6 day ABC 1a tam gidc déu canh a, canh bén bang - Goi D 1a

diém ddi xtng ctia B qua C. Ban kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCbang

a37 a35 a36 a39

A. . B. . C. . D. .
6 7 7 7

Loi gidi
Hinh vé tham khao

B
Vi C 1a tam duong tron ngoai tiép AABD nén r=BC =a

Goi H 14 hinh chiéu cta S trén mét phing (4BC)= H 1a tim duong tron ngoai tiép A4BC




Tam gisc SHC vudng tai H, c6 SC = Z“f L HC = ? — SH =~/SC> —~HC? = a

2“f nén R=2 637 . Chon A.

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day l1a hinh thang vudng tai 4 va D, AB = AD =a va CD =2a. Canh

Vay r=h=a va SC =

bén SD vudng goc véi day, SD =a. Goi E 1a trung diém ctia CD. Ban kinh mat cu ngoai tiép hinh chop

S.BCE bang
A. a‘éﬁ. B. a‘iﬁ. C. a‘éﬁ. D. a‘éﬁ.

Loi gidi

Vi E 1a trung diém DC = AEBC vudng tai E

Goi M 1a trung diém ctia BC
— M 1a tim dudng tron ngoai tiép tam giac EBC
Xét hinh chép S.BCE c6 S 1a dinh, M 1a tam day, chiéu s
cao h=S8D va ban kinh duong tron ngoai ti€p day
. BC _ a2
2 2

a\éﬁ c

ABCD vuéng can tai B= DM =~/BD*+BM* =

/ M
ASDM vudng tai D= SM =+/SD*> +DM* = #
A B

2 2\
Ap dung cong thuc, ta duoc R = \/(SA;ITD”] +7r° = a\éﬁ. Chon D.

Vi du 3: Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh vudéng canh a,SAD 1a tam giac déu va nam trong
mit phing vudng goc v6i mit phing day. Goi M, N lan luot 13 trung diém céc canh BC,CD. Tinh ban

kinh R mat ciu ngoai tiép hinh chép S.CMN.

a\/ﬁ a@ Sa\/g D. R ax/973

A. R= . B. R= . C.R= . . .
6 8 12 12
Loi gidgi
Goi H la trung diém cia AD = SH 1| AD S
= SH L (ABCD). Goi E la trung diém cua MN, dung F\\\\\\
: ¢z fL AN NE S
duong thang d qua E song song voi SH, trén d lay diém [ sao f T > ";\_“_ " ‘:\..\ "“;-\
A - A .k Z. , If | \\. \'-\ = “‘y_‘.' M
cho IS=IC=1 la tim mat cau ngoai tiép khoi chdp VAN Neoo N _*:.\:? B
SCMN = IS=IC=IM =IN =R. f’ A U
| A L’Z 1 S 2
r{ /, TS - __J}\’,"'—‘// A%




2
Ta co: CEzgzaf:IE:‘/Rz—%;SHzé

2 2 2
e =[3ep| +[Lap| =24
4 4 8

. Chon D.

2
a3 az] :R_a@
12

2
Lai c6 R’ ~HE* =(SH - IE)’ < R’ ——:[—— R —=—

Vi du 4: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a,S84 =2a va vudong gbéc voi mat
phing day (ABCD). Goi M,N lan luot 13 trung diém cac canh BC,CD. Tinh ban kinh R mit cAu ngoai

tiép hinh chop S.CMN.

A R=DB B, =302 c. r=3a03. D k=92,
4 4 4 2
Loi giai
Goi E 1a trung diém cta MN, dung duong thing d (4
qua E song song v&i SA, trén d 1y diém 7 sao cho /:t
IS=IC=1 la tim mit cau ngoai tiép khdi " i T
chop S.CMN = IS = IC = IM = IN = R. - L\
[ @ A ) AT
Ta co: CEzMN:a 2:>IE: Rz—a—;SA:Za L~ s -“T;‘"““-‘\_“ \
2 4 8 '/ ¥
y \
2 2 ) “ "," g W 'Y
A =(2cp| +[2ap]| =24 g W 0
4 4 8 * _:I ,_‘ . ! “";
LR T, N
Lai c6 R~ AE* =(SA-IE)’ 3 o
2 2 : \/’
oR-2 |2 R | s g2
8 8 4
Chon C.

Vi du 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat v&i AB =a, AD =2a . Mét bén (SAD) la
tam giac déu va ndm trong mdt phang vudng goc voi mit phang day (ABCD) . Goi M, N lan lugt 1a trung
diém cac canh BC,CD . Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.CMN.

2a\/§ 2a\/g a\/ﬁ a\/§

A. R= . B. R= . C.R= . D. R=——.
3 3 4 6

Loi gidi




Goi H 1a trung diém cua AD = SH 1 AD

S
= SH J_(ABCD). Goi E 1a trung diém cia MN, dung /. N
| \-\ . R -
dudng thang d qua E song song v6i SH, trén d lay diém 7 [t \\:\‘ ﬁ . .
sao cho IS=IC=1 1a thm mit cau ngoai tiép khéi / : ¥ \‘\_ T i
I S T > B

chop S.CMN = IS=1C=IM =IN =R. / : ’ v

H | // A‘I. I

{ H, %3

o W
Ta co: CE=@=“*B:>1E RZ—SL SH = a3 i O, W

2 4 16 J"' s s :‘L"\ . r
HE =[3cp| +[Lap]| =13
4 4 16

2
2 2
Lai c6 R* — HE* =(SH - IE)’ @Rz—liz :[a\/_— RZ—SLJ I

Chon A.

Vi du 6: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh g, hinh chiéu vuong goc ciia S 1én mat
phang (4BC) 1a diém ddi xtmg ciia C qua AB va mit bén (SAB) tao véi day goc 60°. Tinh ban kinh R mét
cau ngoai tiép hinh chép da cho.

aJ91 av217 aJ91 w273

A. R= . B. R= . C.R= . D. R=
12 12 15 12
Loi gidi
Goi H la d6i xtng ctia C qua 4B = CH 1 AB. S
O 1a trung diém ciia CH ."l‘!f
f‘ ! '.
ol A
= OH =CO = i :SOH = 60° £ v RN
£ 0 e N N
/ 1 L Y R
3a ! ‘. !
Suy ra SH = OH tan 60° = / ! N A
2 F A - & _‘ l.'l
> ,l’ Vi \ v -\:‘ | -
Goi E 1a trong tam tam giac 4BC, duyng duong thang d /.f" i Vi 3 \\: —'yl = >
qua E song song véi SH, trén d lay diém 7 sao cho f,f' M e —O\: :’x_:‘\il
IS=IC=1 la tim mat cdu ngoai tiép khdi 4 L:;M“__ﬁ: _‘\\\"..* ,
chop S.CMN Ty

= IS=IC=IM =IN=R.

3
co: CEz?z#:IE:JRz—%;HE:zCE:2a3\/§

2
2 2
Lai co RZ—HEZZ(SH_]E) @R2_4%=[3_a_ R2_a_] :Rzav217.




Chon B.

Dang 7: Bai toin mit ciu clia mdt s6 tir dién dic biét

M Miu 1: Cho td dién A4ABCD  c¢6 A
AB=CD=a,AC =BD =b,AD = BC = ¢ (tir dién gan déu)

2,12, 2 M
1. Y N ST /a+b+c
Ban kinh mat cau ngoai tiép tor dién la: R = — s

Churng minh: Goi M,N,O lan luot 1a trung diém cua AB;CD

B D
va MN
Ta ¢6: AACD = ABDC(c—c—c)= DM =CM N
Khi d6 MN 1 CD, tuong tu MN 1 AB suy ra O la tdm mat C

cau ngoai ti€p tur dién.

MN?* 4?
+_
4

Tacd: RP=04°> =0OB* =OM?* + AM* =

Xét ACMN c6: MN?* =CM*-CN* =——F - — =

_l)2+02—a2 :>R2_b2+c2—a2 +a_2_a2+b2+c
2 8 4 8

2 2 2
VayR = /%

Vi du 1: Cho t& dién ABCD ¢6 AB=CD=3,AC = BD =2, AD = BC =2+/2. Dién tich mit cAu ngoai tiép

tr dién ABCD la
A s=2H7 B. s-2% C. S=9r. D. S=4r.
2 2
Loi gidai

2
‘ [+ +c2  [3P+20+ 242
Ap dung cong thirc nhanh ta c6: R = @ +b +e \/ ( ) = /235247;]32:&.

8 8 8 2

Chon A.

Vi du 2: Cho tit dién ABCD ¢6 AB=CD =a, AC = BD = AD = BC = b. Bén kinh ctia mit cau ngoai tiép tir
dién ABCD 1a

2 2 2 2 2 2 2 2
A R=,[* ;ﬂ’ . B.R:‘/za 8+b . C.R=,|? +22b . D.R:Jza 2+b .

Loi gidi




2 2 2 2 2
Ap dung cong thtic nhanh ta c6: R =, f% =R=, / a -;21) . Chon A.

Vi du 3: Cho ti dién ABCD ¢6 AB=CD = AC = BD =2, AD = BC =1. Thé tich mit ciu ngoai tiép tir dién

ABCD la
AV=Z B,y =972 cv=22 D,y =2,
8 8 3 8
Loi gidi
2 2 2 2 2 2
Apdungcéngthfrcnhanhtacé: R=\/a th e =\/1 +2 +2 = 3 :>V=ier3=9ﬂ\/5.
8 8 22 3 8

Chon D.

Vi du 1: Cho tir dién ABCD c¢6 AB=CD =3,4AC = BD =5, 4D = BC = 6. Thé tich khéi ciu ngoai tiép tir
dién ABCD thudc khoang nao dudi day?
A. (100;102). B. (95;98). C. (106;109). D. (103;107).

Loi gidi

AB* + AC* + AD* 35
8 2

\/?sf 35357
= p . Chon

Ban kinh mat cau ngoai tiép tr dién ABCD 1a R = \/

C.

Vay thé tich khéi cdu ngoai tiép ta dién ABCD 14 V = §HR3 = %ﬂ'( 5

Vi du 5: Cho tir dién ABCD ¢6 AB=CD =x, AC = BD = y, AD = BC = 2+/3. Ban kinh khéi ciu ngoai tiép
tir dién ABCD bang J2. Gia tri 16n nht ciia xy bang

A. 2. B. 4. C. 2\2. D. 2.

Loi gidi

AB* + AC? + AD’

Ban kinh mat cau ngoai tiép tr dién ABCD 1a R = \/ 3

=2ox+y’=4ma xy< =

2
X+t + 23 2452
Khidé\/ ( ) Yy _4_,
8 2 2

Déu bing xay ra khi va chi khi x=y=+2. Vay {xy} =2. Chon A.

max




M Mau 2: Cho tlr dién ABCD co

AB =x;CD = y; AD = BC = AC = BD = z. Tinh béan kinh mit cau D«.
ngoai tiép tt dién ABCD. li .
Goi M, N lan luot 14 trung diém cua AB va CD ta co: E b ' | QP.‘\‘
ADAC = ADBC = AN = BN suy ra NM la trung truc ctua AB, s e - & ’, /
twong tu MN 14 trung tryc ctia DC ’ " 1 !." \
Khi @6 I € MN sao cho ID =14 1 *—.j_—_:T_.}— _'_ _____ »C
Lai c6 AN = Jap*—pN? = |22 -2 M“H 1| ."j
J
B

Mit khéc MN = IM + IN = \/Rz —AM? +\/R2 _ DN?

:\/R2 —)C—2+\/R2 Y =\/z2 Yz
4 4 4 4

Vay ban kinh mit cau ngoai tiép ttr dién ABCD la nghiém cua phuong trinh:

\/R2—£+\/R2—y—2:\/zz—y—2—i.
4 4 4 4

Vi du 1: Cho tt di€én ABCD c6 AB =2a;CD =4a, cac canh con lai déu bﬁng 3a. Tinh ban kinh mat cau
ngoai tiép tir dién ABCD.

B ax/g ax/ﬂ S5a

A. 2a. . . .
4 4 2

Loi gidi

Taco: VR —a® +VR? —4a> =9a* —54* = 2a

SAR - —(Za—\/ 4612):>R2—a2:4612—461\/R2—4az+R2—4a2
<:>\/R2—4a2:%<:> “{ Chon B.

Vi du 2: Cho tir dién ABCD c¢6 AB = 4a;CD = 6a, céc canh con lai déu bing a~/22. Tinh dién tich mit ciu
ngoai tiép ttr dién ABCD.
857 3407 3407 3407

A §S=—u. B. S=——. C.S=——-. D. §= .
9 3 9 27

Loi gidi

Ta co: VR? —4a® +NR* —=9a* =224 —134* =3a




<SR 44 =(3a—\/R2 —9a2): R*—4a*> =9a* —6a\R* -9a* + R* —94°
4q a\/g
4

o R2—9a2:?<:>R: 3407

= S =4rzR’ == Chon C.

Vi du 3: Cho tit dién ABCD ¢6 AB =2a;CD =8a, cac canh con lai ddu bdng a~/26. Tinh ban kinh mit cau
ngoai tiép tir dién ABCD.

A. 4a. B. a\/14. C. a/10. D. 2%

Loi gidi

Taco: NR2—a® +VR? —9a> =/264% 104> = 4a

SR -d? =(4a—\/R2—9a2):R2 —a*=16a* -8avR*-9a* + R* —94°

< VR =94 =a < R =a/10. Chon C.

Vi du 4: Cho t&r dién ABCD ¢6 AB =4a;CD =10a, c4c canh con lai d&u bing a+/78. Tinh dién tich mit
cau ngoai tiép tir dién ABCD.

2
A. S =307d’. B. S =297ad°. C. S= 11637m . D. S=116xd’.

Loi gidi

Ta co: NR: —4a* +yR* =25a% =~/784* 294> = Ta

R —4q’ = (7a—x/R2 254 ) — R>—4a” =494 —14a\JR* — 254° + R* —254°

&R’ -25a" =2a <> R=0a\29 = 5, =47k’ =116za’. Chen D.

Vi du 5: Cho tir dién ABCD c¢6 AB =2a;CD =8a, cac canh con lai déu bang x. Tim x biét ban kinh mat
cau ngoai tiép tir dién bang a17.
A.x:a\/z. B. x =6a. C. x:a@. D. x:ax/g.

Loi gidi

Ta co: \/R2 —a? +\/R2 —16a* :\/x2 -174°

ViR =a17 = x* —17a* =4a+a=5a= x* =42a* = x = a~/42. Chon A.




BAI TAP TU LUYEN
Cau 1: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B va S4 L (ABC ) Diém ndo sau day la
tAm cua mit cau qua cac diém S, 4, B,C?
A. Trung diém cua AC. B. Trung diém ctia AB.
C. Trung diém cta BC. D. Trung diém ctia SC.
Cau 2: Cho hinh chép S§.4BC c6 day ABC la tam giac vudng tai B va SA | (ABC ) GoilvaJ lan luot 1a
hinh chiéu vuéng géc cia A trén SB va SC. Piém nao sau diy 1a tim cla mit cdu qua nim diém
A,B,C,1,J?
A. Trung diém ctia AC. B. Trung diém ciia BC.
C. Trung diém cua J. D. Trong tam cua A4ABC.
Céu 3: Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng va SA L (ABCD). Goi 1,J,K lan luot 1 hinh
chiéu vudéng goc cia A trénSB,SC,SD. Piém nio sau day 1a tdm cia mit cdu qua bay diém
A,B,C,D,1,J,K?
A. Tam cua ABCD. B. Trung diém cta SB.
C. Trung diém cua SC. D. Trung diém ctia SD.
Cau 4: Cho t& dién ABCD véi tam gidc BCD vudng tai B,BC =a,BD=~/3 va AB=AC = AD=a/2.
Diém nao sau day 1a tAm ciia mit ciu ngoai tiép tir dién ABCD?
A. Trung diém cta BC. B. Trung diém cta CD.
C. Trung diém cua BD. D. Trong tam ciia ABCD.

Céu 5: Cho hinh chép S.4BC c¢6 day ABC la tam giac déu, S4 vudng gbc voi mit phang (ABC). Goi H la
hinh chiéu ctia 4 1én dudng thang SB. Piém nao sau ddy 13 tAm ciia mit cau ngoai tiép khdi chop 4.BCH ?
A. Trong tam cua AABC. B. Trong tam cua AABCH.

C. Trong tam cua AACH. D. Trong tam cua A4ABH.

Ciu 6: Cho ttr dién ABCD c6 O l1a trung diém doan thang ndi trung diém cua hai canh d6i dién. Tap hop cac

diém M trong khong gian théa man hé thic |MA+ MB + MC + ]\E| =a(a>0) la

A. Mit ciu tim O ban kinh 7 = %. B. Miit ciu tam O béan kinh 7 =%

C. Mit cau tam O bén kinh 7 =a. D. Mit ciu tdm O béan kinh 7 = %
Cau 7: Cho tir dién DABC, day ABC 1a tam giac vudng tai B,DA vudbng goc voi mat day. Biét
AB =3a, BC = 4a, AD = 5a. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép DABC c6 ban kinh bang

Sa\/i Sa\/i Sa\/g Sa\/g

A. . B. . C. . D. .
2 3 3 3




Cau 8: Cho hinh chop tam giac S.ABC c¢6 céc canh SA4,SB,SC vuodng goc véi nhau tirng doi mot va
SA=a,SB=b,SC = c. Mit cau ngoai tiép hinh chop c6 ban kinh la:

A.% a’+b*+c*. B.% a’+b*+c*. C.% a’+b*+c*. D. %\/a2+b2+cz.

Cau 9: Cho hinh chop tam gidc S.ABC c6 cac canh S4,SB,SC vuong goéc voi nhau tung doi mot va
SA =SB =2a,SC = 4a. Mit cau ngoai tiép hinh chép c6 ban kinh tinh theo a 1a:

A. “26. B. a/3. C. a36. D. a6.

Cau 10: Cho hinh chop tam giac S.ABC, day 1a tam gidc vuong tai 4, AB=3,AC =4,5S4A vuong goc vbi

day, S4=214. Thé tich ¥ ciia khéi ciu ngoai tiép hinh chép S.4BC la

A. V=—1669”. B. v =277 c.v=12% D.y =17,

8 6 8
Cau 11: Cho tu dién ABCD canh a, duong cao AH, O 1a trung diém AH. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai
tiép tr dién OCBD.

a3 a6 a2 a6

A. R= . B. R= . C.R= . D. R= .
2 4 3 3

Céu 12: Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai B, AB = a, cac canh bén déu bang
a. Ban kinh ctia mt cau ngoai tiép hinh chop bang

a2, c @2 p. 3.

2 6 4

Céu 13: Cho tir dién déu ABCD canh a. Mt cau ndi tiép tir dién nay co ban kinh theo a 1a:

a6 a6 a6 a6

. B. . C. . D. .
12 9 6 8

Cau 14: Cho tir dién déu ABCD canh a. Mit cau ngoai tiép tor dién nay c6 ban kinh theo a la:

a

A.

2. B.
4

A.

2 2 2
sra”, B. %4 c. r D. &’
2 4 4
Ciau 15: Cho t dién déu ABCD canh a. Thé tich khdi cau ngoai tiép tir dién 4BCD bang
3 3 3 3
A. ”“Sﬁ . B. ”"6ﬁ . C. M4J€ . D. 3”“8 Vo,

Cau 16: Cho tt dién déu ABCD canh a. Biét mit cau ngoai tiép tir dién co ban kinh b?mg 1. Tinh gia tri cua

A.

e G 2 5

A.a=—. B.a=—. C.a D. a= .

3 3 3 3
Cau 17: Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac déu canh 3a, canh bén SC =2a, va SC vuong goc
v6i ddy. Tinh dién tich ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BC



87a’
3

Céu 18: Cho hinh chép S.4BC co day la tam giac ABC vudng tai B, AB = a, gbc BAC bang 60°, chiéu cao

A. 1674’ B. 3674’ C. 24ra’. D.

SA = a~J2. Tinh thé tich ¥ ctia khdi cau ngoai tiép hinh chop.

B 47ra3«/g C.V— 27za3«/g

AV =da’n+/6. B.V - 3 D. V = za* /6.

Céu 19: Cho khéi chép S.ABCD c6 SC vudng goc voi (ABCD),SA =SB =S8D, ABD la tam giac can tai 4

c6 AB=a,BD =a+/3, goc giita S4 va (ABCD) béng 45°. Tinh ban kinh R ctia mit ciu ngoai tiép hinh

chop S.ABCD.
A.R:7CI;/§. B.R:Zaf. C.R=a. D.Rz%.

Cau 20: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, cac canh bén bang b. Tinh theo a,b ban
kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD la:

2 2 2 2
A_b— B. —% Cb— D d

2 . . 2 . . 2 . . —2.
PN 20 -2 2,[0* - L 20 -2
2 2 3 3
Céau 21: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a va goc giita mat bén va mat phang day
bang 45°. Dién tich ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD la:

2 2 2 2
9ra B. dra C. 3ra D. 2rwa

A. . . .
4 3 4 3

Céu 22: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD cb day hop v6i canh bén mot goc 45°. Ban kinh mit cau ngoai
tiép hinh chép S.4BCD bing /2. Thé tich khdi chop 1a

AL B 22, C. 4/2. b, A2,
3 3 3
Cau 23: Thé tich khéi cau ngoai tiép khéi chop tir gidc déu c6 tat ca cac canh bang a 1a
3 3 3
Sza_ B. 7% C. 2ra’. p, H2ra’
3 3 3
Céu 24: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 tit ca cac canh bang a. Mit cau ngoai tiép hinh chép nay co

A.

dién tich tinh theo a la

A. 7a’. B. 27a’. C. 3rna’. D. 4za’.

Céu 25: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang 3\/§a, canh bén bang 5a. Tinh ban kinh R
ctia mdt cAu ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

A. R =+/3a. B. R=2a. c. R=22. D. R =2a.



Céu 26: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bang a. Canh bén SA vudng goc voi mit
phang (ABC ) va SA =2a. Tinh thé tich ctia mt cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD .

3

3
A. 7za3x/g. B. d . C. gmﬂ D 37a

J6 N

Céu 27: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bang a. Canh bén SA vudng goc voi mit

phang (ABC) va S4= a~/3. Dién tich ciia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD 1a

2 2 2
A. 574>, B. ”“6*/3. C. 4’;“ . D. 4’;‘1 .

Cau 28: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la tir gidc co AB=2a,BC=AC=ax/§,AD=a va

BD = a+/3. Tam giac SAB déu va nam trong mit phing vudng goc voi day. Tinh thé tich cia mit cau ngoai
tiép hinh chop S.4BCD .

3 3 3 3
AL B. 24 \/3. C. 33ra . p, 3274
32 32 27 9

Céau 29: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a. Canh bén S4 vudng goc voi mat

phang (ABC) va S4= a~/6. Dién tich ciia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD 1a

A. S =8za’. B. S =24 C. S=2d". D. S =2zxa’.

Cau 30: Cho hinh chopS.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B voi AB=BC=a~3 va
SAB = SCB =90". Khoang cach tir diém 4 dén mat phing (SBC) biang a~J2. Tinh thé tich cia mat ciu
ngoai tiép hinh chop S.4BC.

B 167a’
3

Cau 31: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chitr nhat va 4B =3a, BC =4a. Canh bén S4 vudng

AV B. V =8xd’. C.V=4V3rd". D. V =3374".

goc voi mit phing (ABC) va SA=12a. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD.

A.st—a. B.Rz”—a. C.Rzm. D. R =6a.
2 2 2

Cau 32: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh 22 , canh bén S4 vudng goc voi mat
phang ddy va S4 =3. Mit phing () di qua 4 va vudng goc véi SC cit cac canh SB;SC;SD lan luot tai céc
diém M, N, P . Tinh thé tich ¥ cta khdi cau ngoai tiép ta dién CMNP

A.V=64‘f”. B.V:%. C.V=327”. D.Vz%.

Cau 33: Cho ttr dién ABCD ¢6 AB =4a,CD =6a va céc canh con lai déu bing a~/22. Tinh ban kinh mit

cau ngoai tiép tir dién ABCD.



a\/g a\/% B S_a

C.R= D. R

A. R=3a. B. R= . . .
3 3 2

Cau 34: Cho hinh chop S.ABCD c6 SA vudng goc véi day va SA4 = aJ6. Day ABCD la hinh thang vuong tai
A,B,AD =2AB =2BC =2a. Goi E 1a trung diém AD. Tinh ban kinh R ctia mit ciu ngoai tiép hinh chop
SECD.

A. R=a6 BR—"@ CR—a\E p. =14
: . L R=T0 L R="5 L R=5

Céu 35: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh g, mit bén SAB 1a tam giac déu va nim

trong mit phiang vuéng goc voi day. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop di cho.

dra’ \/5 sra’ SﬂaS\/E 57m3\/g

A. . B. . C.———. D.
27 3 54 18

Cau 36: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai 4, AB = AC = a. Mat bén SAB 1a tam

gidc déu va nam trong mit phing vudng goc véi day. Tinh theo a thé tich ciia khdi cau ngoai tiép hinh chop

S.ABC.

ra’ B 77m3\/ﬂ 7m3\/i ra’

B.V C.V= . D. V=

A V=2 . :
3 54 54 54

Céu 37: Cho hinh chép tam giac déuS.4BC,S4 = a,ZS\B =90". Tinh theo @ ban kinh mit ciu ngoai tiép
hinh choép S.4BC.

A.R:"‘f. B.R:"‘f. C.R:zaf. D. R=a 3.

Cau 38: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a. Mat bén S4B la tam gidc vudng can

tai S va nam trong mat phang vudng goc voi day. Tinh ban kinh » ctia mit cau ngoai tiép hinh chép

S.ABCD .

A.r:af. B.r=37a. C.r=a. D.r:a\/z.

Cau 39: Cho hinh chop S.ABCD c6 S4 J_(ABCD), day ABCD la hinh chir nhat, 4B =a, AD =2a, goc

giita duong thang SC va day bang 45°. Tinh theo a thé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

3 3 3
A,V = zd*+J6. B.V:IOZG . C.V=5”6“ . D.V:S‘/I—%.

Cau 40: Cho t&¢ dién SABC c¢6 tam gidc ABC vuéng tai B,AB=a,BC=a\3,S4=a\2 va
SB = a\/E, SC = a\/g. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép tor dién S.A4ABC.

_av259 _av259 a37

A. R= . B. R= V29 C. R . D. R= .
7 4 2 14




Céu 41: Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng canh a,S4 = a3 va 54 vuong goc voi day.
Goi M,N lan lugt la trung diém cua CD,BC va K la giao diém cua AM va DN. Tinh ban kinh R cta mat
cau ngoai tiép khdi chop S.4BNK.

a\/ﬁ 3ax/§ a\/ﬁ a\/ﬁ

A. R= : B. R= . C.R= . D. R= .
4 4 2 4

Céu 42: Cho khdi chop S.ABCD c6 ABCD 1a hinh chir nhat tim O, AB =2a,BC = 2a+3, gdc hop gitra hai
duong thdng SB va mit phing (ABCD) bang 60°. Hinh chiéu vudng goc ciia dinh S xuéng mét phing
(ABCD) tring vé6i trong tim H cla tam gidc ABC. Tinh ban kinh R cua mit cau ngoai tiép khdi chop
S.ABCD .

2a\/ﬁ 2a\/§ 4a\/ﬁ 4a\/§

A. R= . B. R= . C.R= . D. R= .
9 3 9 3

Cau 43: Cho hinh chép S.A4BCD c¢6 day 1a hinh thang wvudong v61 duong cao
AB=BC=a,AD =2a,S4 L (ABCD) va SA = a~J2. Goi E 1a trung diém cua AD. Ké EK 1 SD tai K. Ban
kinh mat cau di qua sau diém S, 4,B,C,E,K b?mg

A. a. B. ﬁa. C. la. D. ﬁ
2 2 2

Cau 44: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a va SA=2a,S4A vudng gbéc véi

a.

(ABCD), ké AH vudng gbc véi SB va AK vudng goe véi SD. Mit phang (AHK) cat SC tai E. Tinh thé tich
khéi cau ngoai tiép khdi ABCDEHK

ﬂa3\/§ 47ra3\/§ 87ra3\/§ ﬂa3\/§

A. . B. —. C. . D.
3 3 3 6

Cau 45: Cho hinh chop S.ABCD c6 canh AB=1,4C =2 va goc BAC =a. Canh S4 vudng goc voi mat
phang (ABC ) Diém B, va C, lan luot 12 hinh chiéu vudng goc cia A4 trén SB va SC. Tinh ban kinh R
ctia mit cau di qua cac diém 4,B,C, C,B,

NS5—4cosa 2\5-4cosa VS5—4cosa _\/5—4cosa

- . B.R=—"——, C.R=—"+—+1—"—, D. R=
\/gsina \/gsina \/Esina 2sina

Cau 46: Cho hinh 1ap phuong 4BCD.A'B'C'D"'. Goi R,R,,R, 1an luot 13 ban kinh ctia mat cau ngoai tiép

A. R=

khoi 1ap phuong, mat cau noi ti€p khoi 1dp phuong va mat cau ti€p xlc véi tat ca cac canh cua hinh lap

phuong. Dang thirc nao sau day 1a dang vé R,R,,R,

A. R.R,=RZ. B. R*.R?=RZ. C.R.R, =R’ D. R>+R? =R,



Cau 47: Cac ki hiéu R,R,,R, 1an luot 1a ban kinh ciia mat cau ngoai tiép, ndi tiép va tiép xtic voi tat ca cac
canh ctia hinh 1p phuong. Tim khing dinh dtng?
A. R >R, >R,. B. R, >R, >R, C.R >R, >R,. D. R, >R >R,
Ciu 48: Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C'c6 mit phang (A4'BC) tao véi day (ABC) mot goc 30°. Tam
gidc A'BC c6 dién tich bang 18. Tinh dién tich S mat ciu ngoai tiép khdi lang try trén.
3z c.s=217. p.s=217.
4 2 3
Cau 49: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB =a, AD =2a, tam gidc SAB déu va

A. §=57r. B. S

nam trong mat phang vudng goc voi day. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia cac canh AD, DC. Tinh ban
kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.DMN .

a@ a\/i a~'102 a@

A. R= . B. R= . C.R= . D. R= .
6 4 6 13

Céu 50: Cho tir dién S.4ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A voi AB =3a, AC = 4a. Hinh chiéu H cua S

trung voi tam duong tron ndi tiép tam gidc ABC. Biét SA =2a, ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh chop
S.ABC la

A R=Y 118 B. R=2 18 Cc.r=% 118, D. R=av118.

4 2 8

Cau 51: Cho t dién ABCD ¢6 AB=AC=BC=A4AD =BD =2a,CD = 2b(a > b). Xac dinh ban kinh R cua
mat cau ngoai tiép tir dién ABCD
PN TN e S e PO S Ll S Y ) sl

3a”-b 4a” —-b 3a”-b 4a”—-b
Cau 52: Cho tir dién ABCD ¢6 AB= AD=BC =8,4C = BD=6,CD = 4. Tinhh ban kinh R cta mit ciu
ngoai tiép ttr dién ABCD

A.R:‘/m. B. R=5. C.Rz‘flﬂ. D. R= ﬁ
10 10



LOI GIAI BAI TAP TU LUYEN
Ciu 1: Goi P 1 tim dudng tron ngoai tiép A4BC.
Truc dudng tron ngoai tiép AABC cat SC tai O.

0O4=0B=0C
Ta co = 04=0B=0C=08S.
oCc=0S§

Vay O 1a tAm mit cau qua cac diém S, 4, B, C.

Chon D.

Céu 2: Goi O 14 trung diém cta AC.

T eq |ABLBC=04=0C=08
a co
AJ =JC=04=0C=0J

BC L AB
‘ { = BC L (SAB) < BC L Al

Tu
BC 154
Ma Al L SB= Al L (SBC)=> Al LIC

=04=0C=0l=04=0B=0C=0I=0J.

Vay O la tam mat cAu can tim. Chon A.

Cau 3: Goi O 1a tam cua hinh vuéng ABCD.
{BC 1 4B

J4

Ta cod = BC 1 (S4B)= BC L Al

BC 154
Al L SB= AI 1 (SBC)= Al LIC= 04=0C=0lI.

Tuong tu O4A=0C =0OK.
Ma AJ L SC=04=0C=0J
= 0A=0B=0C=0D=0]I=0J=0K=0 la tam mat

cau can tim. Chon A.

Céu 4: Ta c6 AB=AC=A4D,ké AO L(BCD)= O la tam duong
tron ngoai tiép tam giac BCD.

| AD* + AC* = 44?
Taco ) 5 5 5
CD" =BD"+BC* =4a

D

— AD*+ AC* =CD* = AD 1 AC = 04 =0C =OD.

0




Viay OB=0C =0D=04= 0 1a tim mit cdu can tim. Chon
B.

Caus5: Taco AH 1 HB.

Truc dudng tron ngoai tiép tam giac ABH di qua trung diém cia
AB va vuong voi (ABH )

Truc dudng tron ngoai tiép tam giac ABC di qua tdm O cla tam
gidc déu ABC va vudng goc véi (ABC).

Hai duong thang nay cét nhau tai chinh O.

OA=0B=0H
Ta co: = 04A=0B=0C=0H.
OA=0B=0C

Viy O 1 tAm mit cau can tim. Chon A.

Ciu 6: Goi E, F lan luot 1a trung diém cia BD, AC.
MA+MB + MC + MD
454-@)4@—@%(@—@)4@—@)
=(04+0C)+(0B+0D)~40M =20F +20E ~40M
= 40M =a= OM =%.

Chon A.

Céu 7: Goi O 4 trung diém cua CD.

Ta co 0A=OB=OC=OD=R=%CD.

Canh CD =+ AD? + AC? =~/ AD? + AB* + BC* = 5a2
R=5a~/2. Chen A.

) (SALSB
Cau 8: Tacod = SA L (SBC).
S41 SC

Ki hiéu cac diém nhu hinh v& véi OP 14 truc dudng tron ngoai tiép

tam giac SBC va OK 1a trung truc cta SA thi O 1a tAm mit cau.

Tacd R=0S =+ OP* +SP*.

&




OP:SK:%zg;SP:%BC:%\/bZ+cz

R :%\/az +b>+c*. Chon A.

SA 1 SB

= 54 1 (SBC).
S41SC

Cau 9: Tacod {

Ki hiéu cac diém nhu hinh v& v6i OP 1a truc dudng tron ngoai tiép

tam gidc SBC va OK 1a trung truc cua S4 thi O 1a tam mat cAu.
Tacd R=0S =+OP* + SP>.

OP:SK:%:a;SP:%BC:%\/SBZ+SC2 — a5

R =a+6. Chon D.

Cau 10: Ki hiéu cac diém nhu hinh vé& v&i OP 1a truc duodng tron ngoai

tiép tam giac ABC va OK 1a trung truc ctia SA thi O 1a tAm mit cau.

Tacd R=0A4=~OP’ + AP".

OP:AK:&:M;APZLBC:% 32_'_42_%
:>R=2:>V=§7z1e3=%7z Chon C

Cau 11: Ki hiéu cac diém nhu hinh v& véi OP 1a trung truc cua AC thi

2 2
01atammatcéu:>R=0A=AC = AC
24H 2J4D? - DH?
AC:AD:a;DH=ﬁ=i:>R="*/g.Chan.
V33 4

Cau 12: Ta c6 SA=SB=SC=a, ké SHJ_(ABC):>H la tam

dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.




Tam gidc ABC vudng céan tai B nén H 1a trung diém cua AC.
Goi O 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc SAC thi O 1a tim mit cau, ta c6 R = SO.

Sy = SA4.5C.AC :lSH.AC SO S$4.5C
450 2 28H

SA=SC =a;SH =~/SA* — AH*

1 1 a a
AH == AC=—ABJ2 =—== SH ==
2772 ;) B
av?2
=R=80= 5 . Chon B.
A , I N
Cau 13: Ta ¢6 Vs spep =§r(SABC+SABD+SACD+SBCD)= 12

a*\3 a6
= =r==

SABC = SABD = SACD = SBCD 4 . Ch(.)n A.
Cau 14: Ki hiéu nhu hinh vé véi AH L (BCD),OP la trung truyc cua
AC thi O 1a tAm mit cau

AC? AC?

Tacdo R=0A4= = P
2AH 2\ AD? - DH?
AB a
AC=AD=a;:DH =22 =% .
\/g \/5 D (C
—~R= a6 — S =47R = za’. Chon A.
4 2 B

Céu 15: Ki hiéu nhu hinh v& v6i 4H L (BCD),OP la trung tryc cua
AC thi O 1 tAm mit ciu

AC? AC?

24H 2\ AD? - DH?

Taco R=0A4=

ﬁa
NI
ax/g 4 ﬁ

8

—=V=—rxR=
4 3

AC=AD =a;DH =

= R= za’. Chon A.

Cau 16: Ki hiéu nhu hinh v& v6i AH 1 (BCD),OP la trung tryc cua

AC thi O 1 tAm mit ciu

D



AC? AC?
2AH 2\ AD? - DH?

ACzADza;DH—A =

Taco R=04=

oo

N

=R= l=>a= . Chon C.

w% 4

a6
4

3a;/§:a\/§

Cau 17: Ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC la r =

2
Taco R = (%) +r* =va’+3a’ =2a= S =47R*> =167a’. Chon A.

Cau 18: Ta co tanﬂ\cei—g:wc:AB:aﬁ:Ac: AB? + BC* =24

Ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC la r = % =a

2
Tacod R= 54 +r° = a6 = V=i7Z'R3 =a’7+/6. Chen A.
2 2 3
Cau19: Taco SC L (ABCD) va S4 =SB =SC = C 1atam dudng tron ngoai tiép tam giac ABD

] 2J§

Goi M la trung diém ciia BD. Ta c6 AM =~ AB*> - BM? =% S =~ AM.BD =

M S, - AB.BD.AD _ R = AB.BD.AD _ a.aa3 4 AC—BC—CD—a
4R S a*\3
"4

Ta 6 SAN(ABCD)={A4} va SA 1 (ABCD)=> (S4,(ABCD)) = (S4, AC) = SAC = 45"

a5

Ta ¢6 tan@ESSCACtan@a:R\/L(SCJ RjBDJ . Chon D.
AC 2

Ciu 20: Chiéu cao ctia hinh chop 1a h = sz a\/_ ,/

Ban kinh mat ciula R=—=—— . Chon A.
2h a’

Cau 21: tan45°=£:>h:%:>SA= L 5



SA* _3a Ora’

Ban kinh mat ciula R= = S =47R*=
2h 4

. Chon A.
\ a’
Cau 22: Gia str hinh chop c6 canh bén 14 g, chiéu cao h=> R = B V2 = da* =232

Mt khac ta ¢ sin 45° =12 Do do suyra h=+2,a=2
a

Taco ABZ\/E =a*—h* = \/5 =S AB=2=S8 300 =42V ioen :éh'SABCD :g- Chon D.

Ciu 23: Chiéu cao cta hinh chép 13 h =, |a? —( > >

a\/ET _af2

=V =—rR=

= R= =
2a\/5 2 3
2

. Chon B.

@ aV2 4 2za’
3

Céu 24: Chiéu cao cua hinh chép 1a 4 = |da® —[

aﬁjz a2

2

_ Clz _ a\/E
27‘1‘/E 2
2

=R = S =47R* =27a’. Chon B.

Céu 25: Chiéu cao cta hinh chép 1a 4 = \/(Sa)z —(—'

a2

2

Cau 26: Ban kinh duong tron day la R, = A_2C =

a6

2

2
Do SA L (ABC) nén béan kinh mit cau ngoai tiép hinh chép 1a R = 54 +R} =
\ 4
Thé tich ctia mat cdu ngoai tiép hinh chép S.4ABCD la: V = %ﬂR3 = 7a’\/6. Chon A.

AC_a2

Cau 27: Ban kinh duong tron day 1a R, = 5

2
Do SA L (ABC) nén bén kinh mit cau ngoai tiép hinh chép 1a R =, / Sj +R} = #.

Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la: S =4zR* =57a’. Chon A.



. , |AD?> +BD* = AB* =4a®> |AD 1 BD

Cau 28: Taco =
AC*+BC?*=4B>=4a> |ACLBC

= C,D cung nhin 4B dudi mdt goc vuong nén tor gidc ABCD

noi tiép duong tron ban kinh R ., = R, =

AB
—=a.
2
Lai c6 ASAB déunén: Ry, = AB3 3 _ 2“3*/5 =R,
AB*  2a
Do (SAB) L (ABC) nén R =R +R ——— =",
( ) ( ) S.ABCD 1 2 4 \/5
Thé tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD la: V( o) = §7TR3
Cau 29: Bén kinh duong tron dy 1a R, = € "*2/5

A

.-/" : /1

{1

3
:32\/§7za  Che
27

2
Do S4 L (ABC) nén ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh chop 1a R = 54 +R} =2a.
\/ 4

Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD la: S =47R* =87a’. Chon A.

Cau 30: Goi H 1 chan dudng cao ha tir S xudng mit phing (4BC)

SA L AB
Ta co = AB 1 (SHA)= AB 1 HA
AB 1L SH

Tuong tura cd: BC L HC = ABCH 1a hinh vuong.
Do AH //BC = AH //(SBC)

= d(4;(SBC))=d(H;(SBC))
Dung HK L SC do BC L HK = HK L (SBC)
Do d6d (4;(SBC))= HK = a2

Mt khac ! ! 1

+ = = SH =a/6
H?> HC* HK’? a6

fSH2 . .k
Taco: Rg pep = R jupe = T+ R? (do ttr gidc HABC i tiep)

Trong d6 R, = A2C = AB;/E = a\/g

2

2 2
Cau 31: Bén kinh duong tron day 1a R, = AC - Y4B +BC" _5Sa

2

2

= Ry e =a3= Viey = §ER3 = 4\/374*. Chen C.

— e ——— o — —— —

on C.



A g A’ 1
Do SA4 L (ABC) nén ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chop la: R = 5 +R} = —3 Chon C.
Cau 32: Ta c6 SC L AM mat khac AM 1 SB do d6 AM 1 MC. Nhu s,
vay AMC =90° AP
. _ . , TP e W
Tuong ty APC =90°. Lai c6 ANC =90° vay tAm mit cau ngoai tiép tir y [ A7X
. o ":_‘i I /_/_ _.\"-._ » |
dién C.MNP la trung diém cua AC. /‘“"‘ vay \ 1 il
£ 7 g |
I;'. /,« »._\_:\\ , '.'\. | ;
Suyra R= AC syt 2, Chon C. e\ 7
2 3 3 3 & \'L'C

Cau33:bat AB=x;CD=y;AD=BC=AC=BD =z
Goi M,N lan luot 1a trung diém cua 4B va CD ta c6: ADAC = ADBC = AN = BN suy ra NM 1a trung truc

cua 4B, tuong tu MN la trung truc cia DC
Khi @6 I € MN sao cho ID =14

Lai ¢c6 AN =N AD* -DN* = ,fz —
A | \
= MN =VAN’ = AM* = |2° - - r % M

L .
\_\// \\ I - ’/// \\\
Mit khac MN = IM + IN =~/R* — AM” +\/R2 —DN? ol § / %
N o \
2 2 2 2 ol T i e > - O
= \/Rz - +\/R2 P Ay \/zz ~Y Y 5 phuong trinh % " F # o
4 4 4 4 e )
M, 1/
tim R. N
, B
Ap dung: \/R2 —4a’ +\/R2 -9a° = \/22a2 ~13a” =3a
R —4d’ = (3a JR Z9a ) — R’ —4a’ =9a* —6a/R* —9a* + R* —94*
=R -94° =2?“@R= a*/?. Chon B.
Cau 34: Taco SA L (ECD)= (SED) L (ECD). ST
i
bat R = RSED7R2 = RCED :I'.I
Ta c6: AECD vuodng tai Eva ED =a,CE =a / 1\
2 2 i }“ E
Do ds R2:\/CE +ED :a\/E. { ol A T D
2 2 h a
Lai ¢6: sin SDA _54 54 = Jo I\, b
SD  \Js4?+4D* 10 g



SE NSA® + AE> 105

Zsinﬁ_ ) E 6

10

ED* a114
4 6

Suyra R, =

Do d6 Ry ,.p = \/Rf +R; - . Chon D.

Cau 35: Goi R, va R, lan luot 1 ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc déu (SAB) va (4BC) ta co:

R =R, = “33 ,AB = (SAB) " (4BC).
2
Do (SAB) L (ABC) nén Ry ,c = | R} +R; — Af = “‘ég.
3
Thé tich khoi cau ngoai tiép hinh chop da cho 1a: ¥, = %mﬁ = 5’”‘5—4*/3 Chon C.

Cau 36: Bat R =R ,,;R, = Ry,;, AB=(SAB)N(ABC)

BC AB*+AC* a2

Tam gidc ABC vudng can tai 4 nén R, = S

2 2

2
Tam gidc SAB la tam giac déunén R ., =R’ +R; — Af = a\éi'
Thé tich khéi cdu ngoai tiép hinh chop di cho la:

3
yo ot 17N g, ;
© 3 54 i 3
Cau 37: Do S.4ABC 1a hinh chép tam gidc déu nén I
o

SA4=SB=SC=a. S N

Ta co: ASB =90° = AB =+/SA> + SB> = a2, ‘_ : I
Goi M la trung diém cua BC va H 1a trong tdm tam giac 4B p W

_A4B3 _aV6 i el ST

2 2 ey BT

= AH =§AM = a*f = SH =+/SA4> - AH? = # \L/

Khido SH L (ABC),AM

Bén kinh duong tron ngoai tiép hinh chop S.4BC la:

S4> a3
=22 _2N° ChonB.
S.ABC 2SH 2 .

Cau 38: Dt R = R,,; R, = Ry,,, AB =(SAB) N ( 4BC)

ac_2d_ 5

Tam gidc ABDC 1a hinh vudng canh bang 2a nén R = 5 3




Tam gidc SAB vudng can tai Snén R, = 48

=da.
. , ., AB®
Do (S4B) L(ABC) nén r=Ry . =,|R} +R; -

=a~/2. Chon D.
Cau 39: Do $4 L (4BCD)= (SC;(4BCD)) = SCA=45",

"
A
Tac6: AC =~ AB* + AD* =a/5 = $4= ACtan45° = a+/5. FUoXN
Laicéd: R, =R ;) = A€ = a\/g. /."'l Ak ST ;\_\_ ““““““ '
2 / “\ 7/
Do SA L (ABCD)= R= | +R§:@. . N/
4 2 B c
3
Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD la: V = i7rR3 = @. Chon D.
Ciu 40: Goi H 1a trung diém cua AB.
Do SA=SB=> SH L AB.
Taco: SB*+BC* =SC* =54 = SB | BC
Mit khac: AB L BC = BC L (SAB)= BC L SH .5'r
'1."\.
3 AC I\
Suyra SH 1 (ABC), dat R =R ;. == -=a /A
I’I‘ 'I'l
2 ! \
Pt R =R = SASB.AB _SASB.AB _SASB _ a \
4S.,,  2.SH.AB 2SH SH / \
“i ‘T~—-<——\S——____’--~~.’:—*C‘
Trong d6 SH =SB —HB® =T — p - 24 . W' A
2 J7 H N o
N B
Suyra Ry e =4|R>+R: - Af =2 115 % ChenB.

Céu 41: Vi ABNK 1a t&r gidc noi tiép = AKN = 90"

Do d6 tdm dudng tron ngoai tiép ttr gidc ABKN 1a trung diém AN

2

a2+(aj
. AN B BN\ 2) a5
Suyra: R, ;v = ST 5 = 5 =

Viy ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABNK la:

R

2
e st _ a5 (5] _avi
ABNK — ABNK+ 4 - 4 + 4 -

. Chon A.



Cau 42: Céng thirc tim nhanh bdn kinh mdt cau ngoqi tiép hinh chdp la R =~x* +r* véi
e rla ban kinh dwong tron ngoai tiép da gidc ddy.

2 2
°* X :SOz—hr - S la dinh hinh chdp, O la tdm dwong tron ngoai tiép da gidc day, h la chiéu cao khoi

chop.

Tacé SH L (ABCD)=> SB;(ABCD)=(SB; BH )= SBH = 60°

AC ~NAB’+BC* _

Tam giac ABC vudng tai B = BO = 5 = 5 2a

Do dé BH =20 =22, o809 _2a
3 3 33

Véy SH = BH.tan 600 = 4a3\/§ = SO — SHZ +OH2 _ Za;/B

Bén kinh dudng tron ngoai tiép ABCD 1a r = % =2a

Ap dung cong thic, ta duge R = \/( . Chon C.

SO* - jz Lo 4a21
9

2.SH
Céu 43: Vi E 1a trung diém 4D = ABCE 1 hinh vudng
= CE 1 AD ma SALCE:CEL(SAD):CEJ_SE

Taco AB L BC ma SA L BC= BC L(SAB)= SB L BC

Lai c6 EK L SD ma EC L SD=>SD L (CKE)= CK L SK

Goi /1a trung diém SC= IS =IA=IB=IC=1IE = IK
Do d6 71a tAm mit cau di qua sau diém S, 4, B,C,E,K

SC  \SA*+AC*
2

Viy ban kinh can tim 1a R = - =a. Chon A.

Ciu 44: D& thidy B, D nhin duéi AC mot goc 90°
Tacé AD L CD ma SALCD= CD L (SAD)= CD L 4K
Laico AK L SD ma = AK 1 (SCD)= AK L KC = AKC =90"

Ching minh tuong tu, ta duoc AHC =90°
= AC 1a duong kinh mit cau ngoai tiép khéi chép ABCDEHK
4

3
2—>V:—7rR3 =24 2
2 3 3

Vay R=A—2C=a

. Chon A.



Ciu 45: Ap dung dinh 1y Cosin, ta c6

BC =\JAB® + AC® —2.4B.AC.cos BAC =5—4cosa
Suy ra ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC 1a

BC V5—4cosa

R = - = dinh Iy Sin
MEC o sinBAC  2sina (dinh 1§ Sin)

Goi O la tim dudng tron ngoai tiép AABC
Goi M 1a trung diém AB = OM L AB ma SA 1 OM

Suy ra OM L(SAB) ma M la tim dudng tron ngoai tiép

AABB,

Do d6 OA=0B=0B,. Chung minh tuong ty, ta dugc

04=0C =0C,

Vay O la tam mat cau ngoai tiép di qua céc diém 4,B,C, C,B=>R=R, ;=

Chon D.

VS5—4cosa

2sina

Cau 46: Chon d6 dai canh lap phuong ABCD.A'B'C'D la 1
Goi / 1a tam hinh 13p phuong ABCD.A'B'C' D (tham khao hinh v€ dudi day)

&=

. ,
i i £

Ao
>

______

M

e Ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh 14p phuong la R =4l = -

e Ban kinh mit cau ndi tiép hinh 1ap phuong la R, =

D

AC'

t\)|§|

4B _1

2 2

e Ban kinh mit cAu ndi tiép tiép xuc véi tit cd cac canh 1a R, =d [1;(C'D ')] =IM =1

Vay R’ +R; =R;. Chon B.

Cau 47: Chon d6 dai canh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D 1a 1
Goi / 1a tam hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D (tham khao hinh vé& dudi day)



D

A
B 1\ c
- | I
\\L \\
g
*\
BRANS
' TR :
#-wemah-I38 D
4 \ N
B M
BI (‘l
AC' 3
2

1

Bén kinh mit cu ngoai tiép hinh 1ap phuong 1a R =Al =
AB _

[
Bén kinh mit ciu noi tiép hinh 1ap phuong la R, = = 73

[
e Ban kinh mit cau noi tiép tiép xuc véi tit ca cac canh 1a R, =d |:] C'D :I IM =1

Vay R, >R, >R,. Chon D.
L = AM 1 BC A St
Cau 48: Goi M la trung diém BC = o = BC L(A4A'M)
R »
- — - — \ “
Do d6 (A'BC);(ABC)=(A'M;AM )= A'MA = 60" \:\\ B'
\ N\
Dit AB = x—)AM—i:AM— AM xﬁ.\/g:x e I
cosA'MA 2 2 S
1 ; N
Suyra S, =—.A'M.BC="—=18——x>=36<x=6 £ >
2 2 M
) B
Khi d6 ban kinh duong tron ngoai tiep A4ABC 1a R, ;. = & =23
12
Vay ban kinh mat cdu can tinh [a R = \/RjABC AI: \/(2\/—) +— = @ Chon B.
Ciu 49: Taco AC =+ AB* + BC* = av/5.
Goi H 1a trung diém cua AB= SH 1 AB
= SH L (ABCD). Goi E 1a trung diém cia MN, dung <
dudng thang d qua E song song v&i SH, trén d lay diém [/ i,
N . p F 4 N T,
sao cho IS =ID = I 1a tam mdt cau ngoai ti€p khoi chop "i' YN “#7\\\\ .
S.DMN = IS=ID=IM = IN = R S \[‘3‘:‘
," : B , TN T .'I'a ___. S
Ta 6 ADMN vuong tai D= DE =Y _AC _ aVs | i\
2 4 4 | 1 \ 1A
&« _ _ ” \ '\
2 a\/g [l.,,/ H ot - __-l'\c:‘a:'-
. e Yo e \l‘h.-
\f D

9]
S8
Il
o
(X

— IE=\R*-DE? =



2 2 2
Mt khac: HE? = 24D | +[Lap| =37¢
4 4 16

2
374’ (aﬁ Rz_ij

Lai c6: R* — HE* =(SH —IE)’ < R? —S =

CACL 4 dap an vao biéu thirc X>

Cau 50:

Goi r 12 ban kinh dudng tron ni tiép tam giac ABC. Theo cong thirc tinh dién tich tam giac ta co:

S ;AB.AC 64>
— —4BC = o = 2 2 = ==
r= ) 1B rBC+CA trong d6 BC =+ AB"+ AC" =5a.Suyra r > a.

2
Tam giac ABC vuong tai A, AP = AE suy ra tam giac APE vudng can tai 4 = tam gidc AEH vudng can tai

E= AE=HE =a. Tacd: AH =~ AE* + HE* = aJ2 = SH =~/SA> — AH? = a /2.

2
Ta co: EC:AC—AE:3a:CF:>MF=‘BTC—CF‘:%:>HM2 + HF? =5%.

2 2
Mit khac IC? = IS? <> MI* + MC? = SK* + IK? < IM* + 254“ :(a\/EiIM) + HM>

(Déu cong khi S, cung phia véi mét phang (4BC) va dau trir khi S,7 khac phia véi mét phing (A4BC))

5a°

2 2
o M+ 228 :(a\/EiIM) 24
4 4 D
»
Giai phuong trinh trén _/~"'1 N
3a\2 a 118 & b %
= IM === R=IC= VIM? + MC? = o Chon A, Vil B
‘.,' ' >_
Cau 51: Pit AB=x;CD=y=AD=BC=AC=BD = o T gt g
,‘/; > = \1) 2 3 r"v‘ l \
Ll 2 7 .
.\‘w\ 2" / I 3
:‘ 1.\-._\ / }R’/J_,.f"



2 2 2 2
Ta co: \/Rz —)C—+\/R2 _Y :\/22 Yy X
4 4 4 4

=R —a* +JR* -b* = [4d> —(a2+b2)

AR - =(\/3a2 _p? R —bz)

& R —d*=3d’ b -2\3a* b’ VR —b* + R* 1’
4a* —4a*b +b°

& 2a% b =3d* bR -b* < R b =

3a® - b’
4 272 2 g2
<R ZMQRZ%/%-

3a”—b 3a-b
Chon C.
Céu 52: Goi /,K lan luot 1a trung diém ctia 4B va CD. 4
Ta c6: ADAB =ACBA(c—c—c)= IC=ID = IK =CD. A

PO
Tuong tw AACD = ABDC (c—c~c)=> KB=KA=> KI = AB. 1/ ‘g
K \ i \
Do do6 K1 1a dudng trung truc cia AB va CD. /f \ - \ . \
Goi O 14 tim mit ciu ngoai tiép tir dién ABCD thi O e IK. 5 ‘/ TN
TG HE i e ' -

Ta c6: AK = AC? —=CK> =42 = IK =\ AK*> — AI* = 4. \-\\ \ ‘\ % A
Mt khac O =vR* ~16 +VR> ~4 =4 \\\ Sk
VR -16=4-VR*-4=R*-16=16-8JR* -4+ R* -4 é{

7 J65

SR —4=—=R=—"_ ChonD.
2 2
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