A. KIEN THUC CAN NHO

1. Mt noén tron xoay

Trong mat phang (P), cho hai duong thang d va A cat nhau

tai O va chung tao thanh géc B véi 0° < #<90°. Khi quay
(P) xung quanh truc A véi goc S khong thay d6i duoc goi
1a m3t nén tron xoay (goi tat 1a mat nén) dinh O (hinh 1).
Duong thang A goi la truc, duong thang d duoc goi la
duwong sinh va goc 24 goi la goc o dinh.

2. Hinh nén tron xoay
Cho AOIM vubdng tai I quay quanh canh goc vudng OI thi
duong gdp khic OIM tao thanh mét hinh, goi la hinh nén
tron xoay (goi tat 1a hinh nén) (hinh 2).
<~ Duong thang OI goi la truc, O 1a dinh, OI goi la duong

cao va OM goi la duong sinh ctia hinh nén.

< Hinh tron tam I, ban kinh r =IM la day ctia hinh nén.
<> Phéan mat tron xoay sinh boi cac diém trén canh OM khi

quay quanh OI goi la mdt xung quanh cta hinh nén. Hinh 2.
Khoi nén tron xoay (goi tat 1a khdi nén) 1a phan khong gian duoc gidi han béi mot hinh nén
tron xoay, k€ ca hinh nén do.
3. M6t s6 tinh chat
a) Néu cat hinh nén boi mat phang (P) di qua dinh thi c6 cac treong hop sau:
e (P) cat hinh non theo hai duwong sinh = giao tuyén la tam giac can.
e (P) ti€p xtic v6i mit nén theo mot dwong sinh ((P)la mit phing tiép dién cua hinh nén).
b) Néu cat hinh nén béi mat phang (P) khong di qua dinh thi c6 cac treong hop sau:
e Néu (P) vudng géc véi truc hinh nén = giao tuyén 1a mot dudng tron.
e Néu (P) song song v6i 2 duong sinh hinh nén = giao tuyén la mot nhanh cua hypebol.
e Néu (P) song song véi 1 duong sinh hinh nén = giao tuyén la mot duong parabol.
4. Cong thirc dién tich va thé tich ctia hinh nén
Cho hinh nén ¢6 chiéu cao la ki, ban kinh day r va dwong sinh la [ thi cé:

< Dién tich xung quanh: S =7rl.

< Dién tich toan phan hinhnén: §_ =S _+S,, =7rl+ mr?.
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< Thé tich khdinén: V :lSd,,.h:lfrrZh.
non 3 dy 3

B. BAI TAP MAU

Vi dy 1: Cho tam gidc vudng OIM quanh canh gdc vudng OI tao thanh mot hinh nén tron

xoay. Biét goc IOM =30°va canh IM =a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay

va thé tich ctia khoi non tron xoay duwoc tao nén boi hinh nén tron xoay trén.

Gidi: 0
Tacod: r=IM=a.
l=oM=—M oy h=OI=JOM —IM? =a\3.

sin JOM

Dién tich xung quanh ctia hinh nén: S =zrl = za.2a=2za’.

3
Thé tich ctia khéinén: V = %mzh = %72’61261 3= 7m3\/§ )

Vi dy 2: Mot hinh nén c6 duong kinh day 1a 2a4/3, goc & dinh 1a 120°. Tinh dién tich toan

phén cta hinh nén va thé tich ctia khéi nén trén.

Giai:
TacéerAza\/g,l/Oz\4:60°nén A.
l—oA=—14 =&=2a,h:OI:\/OAZ—IAZ:\/4112—3112:11.
sin60° /3
2 4 )8

Dién tich xung quanh cua hinhnén: S, =77l = raJ3.2a =273 .
Dién tich day ctia hinh nén: S, = zr* =37za>.

Dién tich toan phan cta hinhnén: S =S _+S, =27a’V3+37za’ = (2\/5 + 3)7:112.

Thé tich ctia khdinén: V = %S e 1372'612 a=na’.

Vi du 3: Cho hinh nén ¢ chiéu cao h =20 cm, ban kinh day r =25 cm. Mt phang ( a) di qua
dinh cat hai duong sinh cua hinh nén. Biét khoang cach tir tim ctia ddy dén mit phang ()
1a 12 cm. Tinh dién tich thiét dién do.

Giai:

Ta ¢6 (a) cdt hinh non theo thiét dién la tam giac cdn OAB voi
A, B 1a hai diém nadm trén duong tron day.

Goi H la trung diém AB khi d6 IH L AB. N\ 3
Ma OI L AB suy ra AB L(OIH) (1).

Ké IK 1 OH, K nam trén OH . A
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T (1) suy ra IK L AB. Do d6 IK L (OAB). Theo gia thiét IK =12 cm.

Tam giac OIH vudng tai I nén 1 _1 L =IH= OLIK ___20.12
JOIZ —IK? 202 —12?

=15 cm.

+
IK* IH* Or

OH =+JOI? + IH? =+/20% +15% = 25 cm.

AH =+IA? —IH? =25 —15% =20 cm => AB = 40 cm.

Dién tich thiét dién: S= %OH.AB = %.25.40 =500 cm?.

C.BAITAP TU LUYEN
Bdi 1. Cho hinh nén dinh S ¢6 thiét dién di qua truc la tam giac vudng can SAB c6 canh
huyén bang av/2 . Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén va thé tich cua khéi nén twong tng.

_ad(14V2) o 7a\2
v 2 7 12
Bai 2. Cho hinh nén tron xoay c6 dinh la S ¢ O la tam ctia dwong tron ddy, duwong sinh

Dap an: S

bang a2 va géc gitta duong sinh va mit phang day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh

S,, cua hinh nén va thé tich cta khéi nén turong tng.

xa’\6
12

Bai 3. Cho hinh nén tron xoay c6 thiét dién qua truc la mét tam giac vuong can c6 dién tich

Ddp dn: S, =na*;V =

bang 24 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén va thé tich ctia khdi nén tuéng tng.

227a’
3

Bai 4. Cho hinh lang tru t gidc déu ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh day bang a, chiéu cao 2a. Biét

ring O’ 1a tam cua A'B'C'D’ va (C) la duong tron noi tiép ddy ABCD. Tinh dién tich xung

Dap an: S, = 27a’\2;V =

quanh ctia hinh nén ¢6 dinh O’ va day (C)

Bai 5. Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a k. Mot khoi nén khéac céd
dinh la tam cua day va c6 day la la mot thiét dién song song véi day
ctia hinh nén dinh O da cho (hinh vé). Tinh chiéu cao x cua khdi nén

nay dé thé tich ctia n6 16n nhat, biét 0<x<h.

h
Dap an: x =—.
P 3

D. BAI TAP TRAC NGHIEM

1. Tinh dién tich, thé tich mit nén don thuan.
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Caul: [2H2-1] (Chuyén Thai Binh, Iin 3 nim 2017) Cho hinh nén c¢6 ban kinh ddy la 4a,
chiéu cao 1a 3a . Dién tich xung quanh hinh nén bang
A. 247a*. B. 2074”. C. 407za*. D. 127za’.

Huéng dan giai:

Chon B.

S, =7l I =Ba)’ +(4a)’ =(5a) = [=5a= S, = 207a’.

Cau2: [2H2-2] (Chuyén Nguyén Quang Diéu, Ian 1 ndm 2017) Mot hinh nén cé duong sinh
bang duong kinh day. Dién tich day ctia hinh nén bang 9. Tinh duong cao 4 ctia
hinh non.

A. h=33. B. h=+/3. ) */5. —ﬁ.
Huéng dan giai:

Chon A.

TacdI=2R va S=97r<rR° =97 R=3
=h=A40=+6"-3* =33
Cau 3: [2H2-2] (THPT Lé Hong Phong, nam 2017): Mot hinh ndn c6 thiét dién qua truc la tam

giac déu canh a. Thé tich khoi nén la

a\3r a@\3r a\2r a2

. B. . C. . D. .
12 24 24 12

Hudng dan giai:

Chon B.

A.

V3

Ta c6 tam giac SAB déu canh a, SO :aT' r=0B =%.

72'(12 (l\/g _ 7[\/5(13
. 2 - .

12 24

Vay thé tich kh&inén 1a ¥ = %m”z.SO _

Cau 4: [2H2-2] (Chuyén PHSP Ha Néi, nam 2017): Cho hinh nén cé chiéu cao bang 3cm, goc
gitta truc va duong sinh bang 60°. Thé tich ctia khdi nén la
A. 9zem’. B. 3zcem’. C. 18zcem’. D. 27zem’.

Hudéng dan giai
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Chon D.

Hinh nén c¢6 chiéu cao 7 =3cm.
Bén kinh déy r = h.tan 60° = 3/3¢m .

2
Thé tich khéinén la: V' = %mfzh = %7[(3\/3) 3=27zcem’.
Cau 5: [2H2-2] (Chuyén DHSP Ha N¢i, nam 2017): Cho hinh nén cé d6 dai duong sinh bang
2cm , gbe & dinh bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén la
A. 7 cm’. B. 27 cm®. C. 37 cm’. D. 67 cm®.
Huéng dan giai:

Chon B.

R e §

=

(RN R —

Do géc & dinh bang 60° suy ra thiét dién di qua truc hinh nén 1a tam giac déu.

7

=2r=2.
sin 30°

Tacor=1, 1=

Dién tich xung quanh cia hinhnén la S, = zrl =27z cm’.

Cau 6:[2H2-1] (Chuyén Phan Bi Chau, Iin 1 nam 2017): M6t hinh nén c6 chiéu cao bang a3
va ban kinh d4y bang a. Tinh dién tich xung quanh S , cua hinh non.
A. S, =2rd. B. S, =~37a’. C. S, =nd. D. S, =2d’.

Hud6ng dan giai

Chon A.

Duong sinh: / =+/i> +#” = 2a . Dién tich xung quanh la S, =nrl =2xa’
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Cau 7: [2H2-2] (S6 GD&DPT tinh Binh Phudc, Ian 1 nam 2017): Thiét dién qua truc hinh nén la
mot tam gidc vudng can c6 canh goc vuong bang a. Dién tich toan phan va thé tich

cta khéi nén twong ting c6 gia tri [an lwot 1a

B, Vons (ERELTC

A. B.
2 4 2 4
(1+\/5)7za2 . 27d’ NOYZNGY 7%
C. va . D. va .
2 12 2 12

Huéng dan giai
Chon C.

Ta c6 duong kinh ddy 1a av2 = R = ¥, chiéu cao hinhnén la , |’ —%az = %

a2 a2 ’ ”az(\/erl)
S =5 +S,=r a+m =
v 2 2 2
2 3
Ta céd V:lB.h:lﬂ a\/z .a 2:7m\/§
3 3 2 2 12

Cau 8: [2H2-2] (Chuyén Thai Binh, Ian 1 nidm 2017) Mot hinh nén cé géc & dinh bang 60°,
duong sinh bang 2a, dién tich xung quanh ctia hinh nén la:
A. S, =4ra’ B. S, =2ra’ C. S, =ra’ D. S, =3ra’

Huéng dan giai:

Chon B

Goéc a duoc goi la goc ¢ dinh .
Ta tinh dwoc r=2asin30"=a =S, =7zrl =2za’

Céu 9: [2H2-1] (THPT Lwong Thé Vinh, Ha Ngi, 1an 1 ndm 2017) Cho khdi tron xoay c¢é duong
cao h=15cm va duong sinh 1=25cm . Thé tich V ctia khéi nén la:
A. V=2000n(cm’) B.V=240n(cm') C.V=500n(cm’) D.V=1500n(cm’)
Huéng dan giai:

Chon A
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Thé tich kh6i nén tron xoay V = %nrzh . Trong d6 r 1a ban kinh ddy, h la chiéu cao.

MGéi quan hé gitra cac dai luong h, r, 1 trong hinh nén 1a 1=vh* +1°

Ban kinh day ctia hinh nén 1a r =+/I> =h* =/25? —15% =20

Thé tich khéi tron xoay la V = %nrQh = %.n.202.15 =20007

Cau 10: [2H2-3] (Chuyén Tran Phii, Hai Phong, Ian 1 nam 2017): Cat hinh nén dinh S boi mit
phéng di qua truc ta duwgc mot tam giac vuong can cé canh huyén bang a2 . Goi BC
la day cung ctia dudng tron day hinh nén sao cho mit phing (SBC) tao véi mit
phang ddy mét géc 60° . Tinh dién tich tam gidc SBC

a’\3 _ a’\2 a’ _ a’\2

B. S C.S=— D. S
3 3 3 2

A. S=

Huéng dan giai:
bap an B

ASAB vudng can 6 S, AB=a2,SA=SB=a suy ra 0B =22 -30

Goi I 1a trung diém BC, ASBC can ¢ S suy ra SI L BC
Go6c (SBC, ddy)=goc SIO =60’

a6

3

sinS/I(\):SS—(I):sin60° —SI =

BC = 2BI = 2+/SB? —SI? :#
1 22

= Sygpc =5 SIBC=——=.

Cau 11: [2H2-2] Bén kinh ddy cua hinh nén bang «, dién tich xung quanh bang hai lan dién
tich day. Tinh thé tich ¥ cua khoi nén.
&V:a3\/§7z. B.V=a3\/§7r. C.V=a3\/§7r. D.V:M—‘Bas_
3 6 3
Hudng dan giai:
Chon A..
Goi h,l,R Tan luot la chiéu cao, duong sinh va ban kinh ddy ctia hinh nén.
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Ta c6 dién tich xung quanh bang hai [an dién tich ddy = /=2r=2a

1 a’\3
h=VI'=r" =a\3 vay th'tich ctia khdinon la: V=37 h==o=w

Cau12: [2H2-1] (THPT Hau Loc 4, [an 1 ndm 2017): Cho hinh nén c¢6 dudng cao bang 20cm,
ban kinh ddy 25cm. Dién tich xung quanh hinh nén dé la:

A. 125741 cm? B. 1207t+/41cm? C. 480nv/41cm? D. 768141 cm?
Hud6ng dan giai
Pap an A

Do dai duong sinh 1a: 1=+/20% +25% = 5./41
Dién tich xung quanh hinh nén d6 la: S =Rl =m.25.5v41 = 125n\/ﬂ(cm2)

Cau13: [2H2-3] (THPT Hau Loc 4, Iin 1 nam 2017): Cho hinh tron ¢6 ban kinh 13 6. Cit bo i

hinh tron gitta 2 ban kinh OA, OB r6i ghép 2 ban kinh d6 lai sao cho thanh mét hinh
nén (nhu hinh ve).

At | /] i\

Thé tich khéi nén tuong tng d6 la:

81m/7 g, Im/7 c. 81m7 D, M7
8 8 4 2
Huéng dan giai:

Pap an A

A.

Do dai duong sinh 1 ctia hinh nén bang ban kinh ctia hinh tron = 1=6
Chu vi day ctia hinh nén la sau khi bé phéan tam giac OAB la d6 dai cung 16n AB:
Ly = %(2%6) =9n

Ban kinh ddy ctia hinh nén sau khi ghép la: Ry _on =%

2n
Do dai duong cao ctia hinh nén la: h=+1" -R* = ‘/62 9 3\/7
j 3I ~ Slf n

"2 8

Thé tich khoi ndn dé 1a: V—lSh—lnR h—1 (—
3 3 3 2

Cau14: [2H2-1] (S6 GD&DT tinh Thanh Héa, Ian 1 nam 2017): Cho khdi nén (a) c6 thé tich
bang 47z va chiéu cao la 3. Tinh ban kinh dudng tron ddy cta khéinon (a).

c. 2B

A.2. B. 1.
3
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Huéng dan giai

Chon A
r? =3—V=ﬁ=4:>r=2
nth  3m

Cau 15: [2H2-2] (S§6 GD&DT tinh Tuyén Quang, nam 2017): Mot hinh nén c6 ban kinh day

bing R, dudng cao %. Khi d6 géc ¢ dinh ctia hinh nén 1a 2 théa man ding thic:

A sinoc—E cos(x—é tarlot—E cotoc—E
A. 5 B. 5 C. 5 D. 5
Huéng dan giai:
Chon A
, (4 Y 5
D6 dai dwong sinh ctia hinh nén la: /=4[R" + ER = §R . Vay:
sina —i —E
SR
3

Cau 16: [2H2-1] (S6 GD&DT tinh Kién Giang, nam 2017) Tinh thé tich khdi ndn, biét khoi
nén c6 chu vi ddy l1a 67 va chiéu cao bang 5.
A.V =30~ B. V = 457. C. V=15 D. V =107.
Huéng dan giai:
Chon C
Tacochuvidayla C=27R=67r=R=3.

Vay thé tich khéinénla V = %ﬂ'R2.h = %72‘.32.5 =157

Cau17: [2H2-1] (S6 GD&DT tinh Long An, nam 2017) Cho hinh nén (N) c¢6 dién tich toan
phan bang 24z cm® va ban kinh mét day bang 3cm. Tinh thé tich ¥ ctia khéinén (N).
A. V=67r(cm3). B. V=24iz(cm3). C. V=127r(cm3). D. V=367r(cm3).

Huéng dan giai:

Chon C

Tacd S, =S, +S,=7nR*+7zRl =13’ +7.3.1=24r=1=5(cm). Vay chiéu cao & =4cm

Vay thé tich khéinon la: V = %nRz.h = %ﬂ.32.4 =12

Cau 18: [2H2-2] (S6 GD&DT tinh Bic Giang, Ian 2 nam 2017): CAt mét hinh nén boi mdt mit
phéng qua truc ctia né, ta duwegc thiét dién 1a mot tam giac vudéng cé dién tich bang 9.
Tinh dién tich toan phan cua hinh nén.
A. 9. B. 67(1 +~/2). C. 9n(1 +2). D. 9m+/2.

Hudng dan giai:

Chon C

Thiét dién vdi hinh nén qua truc la tam giac can nén theo gia thiét thiét dién la tam giac vudng

can ¢ canh la duong sinh 1 nén ta c6 S :%Zz =9=1=3V2.
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Khi d6 ban kinh duong tron ddy va chiéu cao cia hinhnénla 7=R=—=3

l
V2
Vay dién tich toan phan ctia hinh nén la: S, = 7R* + 7RI = 97[(1 +2 )
Cau19: [2H2-1] (S6 GD&DT tinh Ha Nam, nam 2017): Cho khoi nén (N) ¢ ban kinh day

bang 3 va thé tich bang 127 . Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh n6n (N)?
A. S, =18z B. S, =16 C. S, =24r. D. s, =15z
Huéng dan giai:
Chon D
Tacd V= éﬂ'Rz.h =%7z.32.h =127 = h=4.Vay do dai duong sinh /=5
Vay S, =zRl=73.5=15x

Cau 20: [2H2-2] M6t hinh nén cé d6 dai duong sinh bang 2a va mat phiang qua truc cat hinh
noén theo thiét dién la tam giac vudng. Tinh thé tich V ctia khéi non.

3 3 3 3
A V= 2\53”‘1 B.V= ‘5;’“ C.V= 2*/53”" D. V= ﬁ;m

Huéng dan giai:
Chon A
Thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng can canh 2a nén ban kinh qua truc va duwong cao déu

bing a2 . vay thé tich 1a ¥ :%ﬁ.(aﬁf _ % na’

3

Cau 21: [2H2-1] M6t hinh nén c6 thé tich bang 4’; ? vaban kinh ctia dudng tron day bing 2a.
Khi d6, duong cao ctia hinh nén la:
A.a B.2a C. % D.3a
Huéng dan giai:
Chon A
.3
R
NN
\
\\.
\ :
'\\ b
e N oS
™ \ /')
\\ '
B

3
Taco V, =+ Sh=tmrh=Ltr(2a) h=2"" = h=a.
3 3 3 3

Cau 22: [2H2-3] Cho hinh nén dinh S, dwong cao SO. Goi A va B 1a hai diém thudc duong tron
day ctia hinh nén sao cho khoang cach tit O d@&n AB bang 2 va S40=30"; S4B =60".

Tinh dién tich xung quanh hinh nén
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A. 473 B. 3742 C. 273 D. 372

Huéng dan giai:
Chon A
I1a trung diém cua AB thi OI L 4B;SI 1 AB;OI =2

V3

AO = S54.cos SAO = SA.T

Lai co
Al = SA.cos SAI = %

Ttr d6 ta cb ﬁzL.Métkhéci:cosIAO:sinIAOzﬁzi:OA:\/g
A0 3 AO 3 04
Ma SA:&O:\/E.iZQ\/E
cos30 \/5

Dién tich xung quanh can tinh la: S, = 7.04.54 = 473

Cau 23: [2H2-3] Cho hinh nén S, duong cao SO. Goi A, B la hai diém thudc duong tron day cua
hinh nén sao cho khoang cach tir O dén AB bing a va SAO =30",SAB =60". Tinh dién

tich xung quanh hinh nén.

3na’ na’ C s _nazx/g

D.S =ma’\3

xq ) = “xq

A.S, = B.S, =5
Huéng dan giai:

Pbap an D

Goi I 1a trung diém cua AB thi

OI L AB,SI L AB,Ol=a.Ta c6 m:%,m:%‘*

Ter d6 ﬂzl,
OA 3

L inA0-Y0_ & L oa-®0 Az
3 OA 2

Vay S, =mOA.SA=na’3

AI ————
ma — =cosIAO
OA

Ciu 24: [2H2-2] (Chuyén Qudc hoc Hué, 1an 2 nim 2017): Mot hinh nén ¢6 ban kinh day
bang 1 va c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng can. Tinh dién tich xung quanh

ctia hinh nén.
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A. 2n B. C. 2\2n D.

Huéng dan giai:

Chon A

Thiét dién qua truc 1a tam giac vudng can, ma ban kinh day bang 1 nén d6 dai duwong sinh cua
hinh nén la /=+2

Vay dién tich xung quanh ctia hinhnén la: S, =7RI = 71N2=\2x

Cau 25: [2H2-2] Mot hinh nén tron xoay c6 d6 dai duwong sinh bang d6 dai duong kinh ddy,

dién tich day cua hinh nén bang 4z . Tinh chiéu cao 4 ctia hinh nén

A h=+3 B. h=23 C.h:? D. h=33

Hudng dan giai:

Chon B

S=nrt=drer=2=1=4=h=~4 -2 =23

Cau 26: [2H2-1] Cho khdi nén c¢6 ban kinh day R, duwong sinh ¢ . Thé tich ctia khoi nén dwoc

tinh theo cong thitc nao sau day:

A. V:lmw B. V:lmve2 %+ R?
3 3
C. V:%;sz R*—/? D. V:%ﬂR2 ? - R?

Huéng dan giai:
Chon D
1

Vi (2 = 12 + R? nén the tich ctia khéinén 1a V = %nth —37

a\/gzﬂﬁ (\/EM/EIRZ_ R23+2\/§
. =7 T

R*\J0* — R?

—->S =ra.
! 2 2

2

Cau 27: [2H2-2] Cho hinh nén c6 chiéu cao 4 va goc 6 dinh bang 90°. Thé tich ctia khdi nén xac

dinh béi hinh nén trén

3 3 3
A. Jg;”’ . B. % C. 27;” . D. 271,
Huéng dan giai:

Chon B

Do goc & dinh ctia hinh nén bang 90° nén thiét dién qua truc hinh nén 1a tam giac vudng can.
Suy ra ban kinh ddy cta hinhnénla r =4
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3
Thé tich khdindénla: V = %m’zh = zh

3

Cau 28: [2H2-2] Cho hinh nén dinh S, ddy la hinh tron tdm O, thiét dién qua truc la tam giac
déu canh a, thé tich ctia khdi ndn la:
A. %mf\/g B. %mf\/g C. %mf\/g D. %mfﬁ

Huéng dan giai:

Chon B

Dung thiét dién tam giac di qua truc la tam gidc HFG c6 canh bang a

A R 3
Nén khoi chép co6 chiéu cao h=—a

)

V= th 1 £ .ﬂ.i = imf\/g

3 372 4 24

Cau 29: [2H2-3] Cho hinh nén cé day la dwong tron cé duong kinh 10. Mit phang vudng goc
véi truc cat hinh nén theo giao tuyén la mot duong tron nhu hinh vé. Thé tich cta
khd&i nén cé chiéu cao bang 6 la:

L]
¥ o 8 5
9
'S '_‘.-_-L__ ' I
110 1
A 8z B. 247 C. % D. 967
Hudng dan giai:
Chon A
L:£:>r:£:2 . Vay V:lm/zh:&r
R 15 15 3

Cau 30: [2H2-2] Mt hinh ndén cé ban kinh duong tron ddy bang 1 va thiét dién qua truc 1a mot

tam gidc vuong can. Tinh dién tich xung quanh hinh non.
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A. NGY 2 B. . C. 2\/2x. D. Lﬁ
Huéng dan giai:
Chon A
Goi ¢ 1a d6 dai dwong sinh ctia hinh nén. Ta ¢6: 202 =(2R)’ =4 = =/2.

Dién tich xung quanh cia hinhnén la: S =7zrl = 2.

Ciu 31: [2H2-2] Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc la tam gidc vudng can c6 canh goc vudng

bang 2. Tinh dién tich cta thiét dién di qua dinh va cat day ctia hinh nén theo cung

120°
aB 5.3 C. s p. 18
Huéng dan giai:

Chon D

Ta cd: AB=~2%+22 :Zﬁ:AH:HC:%:\/E

AC2=AH2+HC2—2.AH.HCcos120°=2(\/§)2—2(\/§)2(—%jz6 = AC=+6. Goi K 1a trung

diém cua AC

Ta cod: KH =~ AH* — AK?

- wr—[ﬁjl% 25

IK =< IH® + KH* = / \f S, = IKAC— \f\f—

Cau 32: [2H2-2] Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam gidc vuong can cé ¢ dai canh huyén bang
2a . Thé tich hinh nén la:

3 3 3
A B. Jara C. 7d° D. 2
4 6 3
Huéng dan giai:

Chon D |
Thiét dién cta hinh nén véi mét phang qua dinh ctia nén 1a tam giac vudng can tai dinh chép cd;

d6 dai la 2a nén ta tinh duoc chiéu cao va ban kinh ddy cua hinh nén 1a a (twong tng la chiéu cao:
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cua tam giac vudng can tai dinh O va thiét dién né la tam giac vuéng can nén canh huyén cta tam;

gidc vuong can sé di qua tam cua day)

3
na

Vay thé tich hinh can tinh 1a ¥ =

Cau 33: [2H2-2] (Chuyén Thai Binh, Iin 4 nam 2017): Cat hinh nén dinh S boi mat phang di

qua truc ta duwgc mot tam gidc vudng can c6 canh huyén bing a+2. Thé tich khéi nén

theo a la:
A ra’\2 ra’\2 ra’ za’\7
12 B. 4 C. 4 D. 3

Huéng dan giai:
Chon A

Do thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng can c6 canh huyén bang av2 néntacd R=h=

3
3
Vay thé tich cua khdinén la: V = éﬂ'Rz.h = %ﬂ{a;ﬁ} = 7[6112\/5 .

a2
2

Cau 34: [2H2-3] Mot vat Ni c6 dang hinh nén c6 chiéu cao bang 40cm.

Nguoi ta cat vat N1 bang mot mat cat song song véi mat ddy cta

40 i
né dé& dwgc mot hinh nén nho N: cé thé tich bang % thé tich '
N1.Tinh chiéu cao h ctia hinh n6n N2? L
A.5cm B. 10 cm
C.20 cm D. 40 cm

Huéng dan giai:

Pap an C

Iz
40

I

Goi Vi, V2 lan luot la thé tich caia Niva N2va ri, r2 [an lwgt la ban kinh day ctia N1, N2 ta co:

|

0 | =—

_V_
I/I :157271240 71240

Mit khac ta cé: 2=/
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Do d6 ta co: l=(i)3<::>i=l <h=20 cm
& 40 40 2
Cau 35: [2H2-2] (THPT Chuyén Ha Long — Quang Ninh, lan 1, nim 2017) Cat hinh nén (N)
bang mot mit phang di qua truc ctia hinh nén duoc thiét dién 1a mot tam giac vuong
can c6 dién tich bang 3a” . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén (N)
A. 67a’ B. \27d’ C. 627d> D. 3\27z4d’
Huéng dan giai:

Péap an A

A" v *B

(canh)2

Vo5 =32° < =3a’ < SA=a/J6 =>r=h=a3

=S, =na 3.a/6 =3ma2

Ciu 36: [2H2-2] (Chuyén Lwong Thé Vinh — Dong Nai, 1an 1, nim 2017) M6t hinh nén ¢6 dién
tich ddy bang 16zdm? va dién tich xung quanh bang 20z dm?. Thé tich ctia khdi nén
la

A. 167dm®. B. 8zdm?®. C. 327dm?. D. %ﬂdm?’.

Hudng dan giai:
Péap an A

2 _ = , e x
Ta céd {ﬂr =167z = {r 4 = h =3. Thé tich khoi nén: V = %h.r2 =167 (dm3).

lzr =207

2. Quay tam giac
Cau 37: [2H2-2] (THPT Phan Dinh Phung, Ha N6i nam 2017) : Cho tam gidc 4ABC vudng tai
A c6 AB=6,4C =8. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay tao thanh khi

quay tam giac ABC quanh canh AC.
A. S, =1607. B. S, =807 C. S, =1207. D. S, =60x.

Hudng dan giai:

Chon D.

Taco S, =Rl .V6i l=BC=vAB + AC* =10, R= AB=6
Vay S, =7.6.10=607.
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Cau 38: [2H2-2] (S6¢ GD&DT tinh Thai Binh, nam 2017). Trong khong gian, cho tam giac
ABC vudng tai tai 4 ¢4 AB=2,4C =+/5 quay xung quanh canh AC tao thanh hinh
noén tron xoay. Tinh dién tich xung quanh S ctia hinh nén do.

A. S, =257 B. S, =127 C.S, =6 D. s, =357

Hudng dan giai:

Chon C

Theo gia thiét thi hinh nén da cho c6 R=AB=2,h= AC =~/5=1=BC =3

Vay dién tich xung quanh cta hinh nén la:
S,=7Rl=r23=6rx

Cau39: [2H2-3] (THPT Kim Lién, ldin 2 niam 2017): Cho tam gidc ABC ¢6
AB= \/B(cm),BC = \/g(cm) va AC=2(cm). Thé tich V cua khéi tron xoay duoc tao

thanh khi quay tam giac ABC quanh truc AC.
lorx 8

A.VzloT”(cnf). B. V:87z(cm3). C. VzT(cm3). D. Vz?(cm3).

Huéng dan giai
Chon D

Theo Heé rong, dién tich tam giac ABC la: §=2
Mat khac S zéBH.AC =BH =2
Vay AH =~ AB*-~BH* =3 =>CH =1

Vay thé tich khéi nén dwgc sinh ra la:
V= l7Z.BH2.AH —lﬂ.BHZ.CH = §7r
3 3 3
Céau 40: [2H2-2] (THPT Héng Ngu 2, Dong Théap, nam 2017) Cho tam gidc AOB vudng tai O,
c6 A=30° va AB = a. Quay tam gidc AOB quanh truc AO ta dwgc mét hinh nén c6
dién tich xung quanh bang:
2 2
A. e B. na C. ma’ D.2na’
2 4
Huéng dan giai:
Chon A
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Ta céd sinA=%:>OB=sinA.AB=la=R
AB 2

Vay dién tich xung quanh ctia hinhnén la: S, =7RI = ﬂ.%a.a = %ﬂaz

Cau 41: [2H2-3] Cho tam gidc ABC co ABC =45°, ACB =305, AB:g. Quay tam giac

quanh canh BC, ta duoc khéi tron xoay cé thé tich bang

24 72 3 8

Huéng dan giai:
Chon A

C

T 4 ke AH 1L BC.Khi d6 tam giac ABH vuong can tai H, co AB=

3

Tam gidc AHC vudng tai H c6 géc C=30", AH =% nén HC:T

V2
2

nén AH=BH=%

Thé tich khéi tron xoay duoc tinh bang téng thé tich hai khdi nén duoc sinh ra khi quay boi tam
gidc ABH,ACH .
T (1 +3 )

V= lBH.;z.AH2 + 1 CHrxAH* =———~
3 3 24

Cau 42: [2H2-2] Cho tam gidc ABC déu canh bang 4 cm quay xung quanh duong cao AH tao

nén mot hinh nén. Thé tich cia khoi nén d6 la:

A. ﬂﬁ(cmﬂ B. ﬂﬂ(cm3) C. @ﬂ(cnfﬁ) D. @ﬂ(cnfﬁ)
3 3 3 3
Hudng dan giai:
Chon C.
A
B Cc

Theo gia thiét ta cd h:AH:#:%/g va r:%zgzl
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Cau 43: [2H2-2] (Chuyén DHSP Ha N¢i, nam 2017): Tam gidc ABC vudng tai B c6 AB=3a,
BC =a . Khi quay hinh tam gidc d6 quanh duwong thang 4B mét géc 360° ta duoc mot
khoi tron xoay. Thé tich ctia khéi tron xoay do6 la:

3 3
A. 7d’. B. ”;’ . C. ”g D. 374°.

Hud6ng dan giai

Chon A.

Theo dé bai ta thu dwoc hinhnéncé h=AB=3a,R=BC=a.

|14 :lﬁth :lﬂa2.3a =ra’
3 3

Céu 44: [2H2-2] (Chuyén Lwong Vin Tuy, lan 1 nidm 2017). Tam gidc ABC vudng tai A canh
AB=6 ,canh AC=8 , M la trung diém ctua canh AC. Tinh thé tich khdi trong xoay
do tam gidc BMC qua 1 vong quanh canh AB la:
A. 987 B. 1087 C. 9% D. 867
Hudng dan giai:
Chon C
Khi quay tam gidc BMC quanh canh AB ta thay kh&i tron xoay tao ra sé 12 hinh ¢4 thé tich bing thé!
tich hinh non ¢6 dweong cao la canh AB va duong sinh la canh BC trtt di hinh nén ¢6 dwong cao la |
canh AB va duong sinh 1a canh huyén BM cutia tam giac ABM.

Khi d6 thé tich khéi tron xoay taorala V = %ABJZ'.A C? —%ABJZ’.AM > =967

Cau 45: [2H2-3] (Chuyén Lwong Van Tuy, lan 1 nam 2017). Tam gidc ABC vudng taiB,
AB=10,BC=4 .Goi M,N Ian luot 1a trung diém ctia AB, AC . Thé tich khdi tron xoay
do hinh thang vudéng BMNC quay moét vong quanh MB la:

NELS p. 200 . 102 p, 1407
3 3 3 3
Hudng dan giai:

Chon D
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Thé tich hinh can tinh 1a hiéu thé tich ctia hinh nén ¢ ban kinh day 1a BC, chiéu cao la AB va hinh
nén ¢ ban kinh day la MN, chiéu cao la AM. |
v =sr(1042-527)=120%
3 3
Cau 46: [2H2-2] (Chuyén Vinh Phiic, Ian 3 nam 2017): Cho hinh tam gidc ABC vudng tai A ¢4
ABC =30" va canh goc vudng AC =2a quay quanh canh AC tao thanh hinh noén tron

xoay c6 dién tich xung quanh bang:

A. 16ma’\3 B. 8ma’\3 C. 2ma’ D. %nazx/g

Huéng dan giai:
béap an B

AC =2a ; Suy ra AB=2+/3a;BC=4a

Khi quay quanh canh AC ta dwgc mot hinh nén

C6 dwong sinh 1=4a va ban kinh day 1a 2+/3a

Dién tich xung quanh: S =zl = 723040 = 87a*3.

Cau 47: [2H2-2] Mot tam gidc ABC vudng tai A véi AB=6,4C =8 . Cho hinh tam gidc ABC
quay quanh canh AC ta duoc hinh nén c6 dién tich xung quanh va dién tich toan phan
lan luotla S,,S, . Khi d6

NI B. 22 o2 p. 22
S, 5 S, 8 s, 13 =35 5
Huéng dan giai:

Chon D
Khi quay tam giac ABC quanh canh AC ta dugc khoi nén c¢6 duong cao la AC, ban kinh duong
tron day la AB va d6 dai duwong sinh la BC.
Khid(’)i: zrl - [ _ 10 5
S, #mrl+zr- r+l 1046 8

Cau 48: [2H2-3] Tam gidc ABC vuong taiB. AB=2a,BC=a . Cho tam gidc ABC quay mot
vong quanh canh huyén AC. Goi ¥, 1a thé tich khdi nén ¢ duong sinh AB, V, 1a thé
tich kh6i nén c6 dudng sinh BC. Khi d6 ti s§ ; bing

2
A.3 B.4 C.2 D. 242
Huéng dan giai:
Chon B
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Khi quay hinh tam gidc ABC quanh canh AC thi hinh nén c6 duwong sinh la AB thi sé nhan BH lég
ban kinh hinh tron day, va hinh nén nhan BC 1a duong sinh sé nhan BH 1a ban kinh hinh tron déyi

(v6i H 1a chan duong cao tir B xuéng AC)

Ta co HBzzﬁa:AH:M,CHZQ
5 5 5
Ta co ﬁ:AH:
Vv, CH

Cau 49: [2H2-2] Cho tam giac ABO vudng tai O, c6 géc BAO =30", AB = a. Quay tam gidc ABO

quanh truc AO ta dugc mot hinh nén ¢6 dién tich xung quanh b.’?mg:
2 2
A. za’ B. 27a’ C. ra D. d
2 4

Huéng dan giai:
Chon C

_ r=OB = AB.sin30° ==
Hinh nén thu dugc ¢6 dudng sinh ! = AB = @ ban kinh day 2 va dién tich
T a2
g =Tl =
xung quanh la 2

Cau 50: [2H2-3] Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA vudng goc voi
day SC=a+/6.Khi tam gidc SAC quay quanh canh SA thi dudng gdp khic SAC tao

thanh mot hinh nén tron xoay. Thé tich ctia khéi nén tron xoay do la:

3 3 3 3
A dra B. a 7r\/§ C. ra \/3 D. za \/5
3 6 3 6
Hudng dan giai:
Chon A
5

Ta congay AC =ax2 = SA=~SC* — AC* =~6a* -2a* =2a

3
v :%nth :%ﬂACZ.SA :%72'.2(12.2(1 _dra
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Cau 51: [2H2-2] Trong khong gian, cho tam gidc ABC vuong tai C' cé duong cao ké tit C' la

h :%, CA=a. Khi d6 duong sinh / ctia hinh nén nhan dwoc khi quay tam giac
ABC quatruc CA 1a?
A l=a B. /=2a C. 1=+3a D. /=2a

Hudng dan giai:

Chon D.
Puong sinh ctia hinh nén quay duwoc thuc chét chinh la canh huyén AB ctia tam giac vudng
ABC. Ma tam giac vuéng da cé mot canh bén va dwong cao, ta chi can ap dung cdng thicc hé
thitc lvgng trong tam giac:

1 1 1 4 1 1

7wl B T 3d d OB

— CB=a\3= AB=2a (theo dinh ly Pytago).

Cau 52: [2H2-2] (Chuyén Phan B6i Chau, lan 1 nim 2017): Trong khdng gian, cho tam giac
ABC la tam giac vudng can tai 4, goi / 1a trung diém cta BC, BC =2. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh nén nhan duwoc khi quay tam gidc ABC quanh truc A7 .
A. S, =2r. B. S, =27. C. S, =22r. D. S, =4r.

Huéng dan giai

Chon A.

B® ; >C

Hinh nén nhan duoc khi quay A4BC quanh truc 47 c6 ban kinh IB va dwong sinh 4B .

AABC vudng can tai 4 nén: Al = Bl =1cm va AB=AIN2 =12

S, =mrl= z1N2 =27

Céau 53: [2H2-3] (THPT Chuyén Thai Nguyén, lan 3, nim 2017) Cho tam gidc ABC ndi ti€p
trong duong tron tam O, ban kinh R c6 BAC =75°,ACB =60°. Ké BH 1 AC. Quay
AABC quanh AC thi ABHC tao thanh hinh nén xoay (N). Tinh dién tich xung quanh
ctia hinh nén tron xoay (N) theo R.

\/5 \/§+1 \/§ \/§+1

A. 3+2V2 7R*. B. 3+2V3 7R, C. MHRZ. D. MﬁRz.
2 2 4 4

Huéng dan giai:

Chon B.
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Hinh nén (N) ¢ duong sinh la doan /= BC, duong cao h=CH vabén kinh r = BH
Trong AABC ta ¢ BC =2Rsin75°

V3

Trong ABHC ta c6 BH = BC.sin60° ZTBC

Dién tich xung quanh hinh nén (N):

S,, =nrl=7.BC.BH = 7I§BC2 = ﬁ#ﬁ

Cau 54: [2H2-3] (Chuyén Phan Bgi Chiau - Nghé An, lin 1, nam 2017) Cho tam gidc
ABCvubng tai A, AB=3a, AC=4a. Goi Mla trung diém cua AC. Khi qua
quanh 4B, cac duong gdp khiic AMB, ACB sinh ra cac hinh nén c¢6 dién tich xung

quanh lan luotla S, S,. Tinh ti s6 St
2

A S V13 g S_1 c S5_V2 p.S_1
=S, 10 S, 4 , 5 S, 2

Hudng dan giai:
Chon A.

2
S, =nrl, =7I.§. AB’ +(§j =2713; S, =nnl, =m. ACNAB* + AC* =201 .

10

Do dé6 =

5 S
2

3. Mit non ngoai tiép khoi da dién

Cau 55: [2H2-3] Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy bang 2a, géc gitta canh bén va mit
day bang 30°. Tinh dién tich xung quanh mét nén va thé tich ctia khdi nén cé dinh S va

day la duong tron ngoai tiép day hinh chép S.ABCD.
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A. S =7na’V= B.S =7na;V=
! 9 ! 12
2 3 2 3
C.s. :4x/§7m ;V:ﬂ'(l \/g D. s, :4x/§7m ;V:2x/g7m -
! 3 12 ! 3 9
Huéng dan giai:

Chon D

NN

Tinh duoc OD=0C = av2,50 =2 Y SD=

xq

3
S =SDx.0C = f3ra’ v =Lsoroc = 2ora®

3 3 9
Cau 56: [2H2-3] Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi mat
ddy gdc 60°. Hinh nén ¢6 dinh S, ddy 1a duong tron ndi tiép ti giac ABCD ¢6 dién tich
xung quanh la

2 2
:*ﬁza C. S=rd D.S:”;

A. S=2ra’ B. §

Hudng dan giai:

Chon C

Hinh choép t& gidc déu la hinh chép c6 day 1a hinh vudng va duwong cao cua hinh chép di qua
tam O cua day.

Goi O la tam cua day ABCD. Ta co

SO 1 (ABCD)= SO L OD . Tix d6 ta c6 mdt trong cac goc gitra canh bén va day 1a goc SDO = 60"

a6

— SO = OD tan 60° = —= tan 60" ==

V2
=1=SD=vS0*+0D* =a\2
Dién tich xung quanh hinh nén can tinh la
S,, =7rl=n.0D.SD = ra’

Cau 57: [2H2-3] Hinh nén tron xoay ngoai tiép tit dién déu canh bang a, c6 dién tich xung
quanh la:

2 2 2 2
”;‘ . B.S, = ”"3\5 . G, = ’msﬁ . D.S, = ”"66 :

A.S, =

Hudng dan giai:
Chon C.
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Ké SO L (4BC),SH L BC=OH L BC

2 2a\/§ a\/§

Ta co OAZEAH:— —_— =

373 3
2
S, = TOASA=r. af a= ”“3\6.

Cau 58: [2H2-3] Cho hinh nén dinh S. Xét hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac ngoai tiép
duong tron ddy cua hinh nén va ¢ 4B=BC=10a, AC=12a, gbéc tao bdi hai mat
phéng (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich kh&i nén da cho.

A. I7d’ B. 127d’ C. 27za’ D. 3zd’
Huéng dan giai:
Chon A
¥
P I
P |'l ,III -\
V4 I|' il N
/ I ! A
vl b
- O / AW .
« [Ev] /
Soff sk |
iy L 'l
M ™. %
B

Goi I 1a tam duong tron noi tiép tam giac ABC ciing 1a tam duong tron ddy cta hinh nén.
Goi E 1a trung diém cta AC khi d6 BE = 4B’ — AE* =8a.

P:AB+32C+CA:16a:>r:SABC _3

p
Dung IM | AB= AB | (SMI)= SMI = 45°

Mit khic IM =r =3a = SI = IM tan45" =3a
. 1
Vay Vv :§S].7rr2 =9za’

Cau 59: [2H2-3] Cho hinh lap phuong canh a . Goi O la tam cta hinh vudéng ABCD . Khi do
thé tich ctia khoi nén c6 dinh 1a O va day 1a hinh tron ndi tiép hinh vuéng A'B'C'D'
bang:

A. imf (dvtt) B. %mf (dvtt) C. émf (dvtt) D. %mf (dvtt)

Huéng dan giai:
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Chon C

Do dwong tron ddy cua hinh nén ndi tiép hinh vuéng 4'B'C'D' nén d6 dai duong kinh hinh

2 3
tron d:a:Rzﬁ.Khidé V:l.a. a ﬂ:a—ﬂ'
2 3 2

Céu 60: [2H2-3] (Chuyén Phan Bdi Chiu - Nghé An, lan 1, ndm 2017) Cho hinh chép déu

S.ABC c6 canh day bang a, goc gilta mat bén va day bang 60°. Tinh dién tich xung
quanh S, ctia hinh nén dinh §, c6 day la hinh tron ngoai ti€p tam gidc 4BC.
ma*\3 7a*\10 za*\7 3 wa*\1

AS,="0 B.Ss,=T0—. CSs,=T . DS, =T

Huéng dan giai:

Chon D.

Hinh nén dinh § va day 1a duwong tron ngoai tiép tam gidc ABC c6:

Ban kinh duong tron day r = AG = %AN = #

Duong sinh 1 =S4 =/SG* + AG” = (GN tan 60°)’ + 4G
3 =) (aB) [T
a a
= 31+ =,[—

Dién tich xung quanh: S, =7zl =

ra*\1
6
Cau 61: [2H2-3] Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang a, goc gitta canh bén va mat ddy
bang 60°. Tinh thé tich ctia hinh nén ¢6 dinh S va day la duong tron ngoai tiép day
hinh chép S.ABCD.
na*\/6

12 F T

A. S, =ma’V=
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3\/5
C.S :271212;\/:7ca . V=
H 12 * 6

Huéng dan giai:

bap an B

Goi O 1a tdm ctia hinh vuéng ABCD. Do S.ABCD 14 hinh chép déunén SO L (ACBD)
Suy ra, OB la hinh chiéu vuéng géc cua SB 1én mp(ABCD)

a2

Do do, S/BB=60°.Ké'tth r:OB:T tasuyra:

h = SO = OB. tan 60° = a[f [
l

e

a’

22 12

Cau 62: [2H2-3] Cho S.ABCD la hinh chép t&¢ giac déu, canh day a, canh bén hop véi day goc
45°. Hinh tron xoay dinh S, day 1a duwong tron noi ti€p hinh vudéng ABCD, ¢6 dién tich

Thé tich hinh nén: V—%nr h=

xung quanh la:

A.S, =2ma’ B. S, =ma’ C.S, =— D.S, =

xq
Hudng dan giai:

Pbap an C

Hinh tron xoay nay la hinh nén. Ké SO L (ABCD) thi O la tdm cta hinh vuéng ABCD. Do

ASOA vuong can tai O nén
SA:OA\/§:¥.\/§=a

2
S _n&SA nia_&
2 2 2

4. Van dung cao

Cau 63: [2H2-4] Hoan c¢6 mdt tdm bia hinh tron nhw hinh vé, Hoan muo6n bién hinh tron d6
thanh mot hinh cai phéu hinh nén. Khi d¢6 Hoan phai cat bo hinh quat tron AOB roi
déan hai ban kinh OA va OB lai v6i nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi x
la gbc & tam hinh quat tron dung lam phéu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhat?
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A 206
3
Hudng dan giai: Pap 4n A
Rx
l,g =Rx; r=—.
2
1 1 1
V=-—2R*h-= 5 ROxt@r® %) = 721%3 28z —2x%)
3 247 24\/57[
26
D&V 16n nhat thi x> =872 — 242 < x = {”

Cau 64: [2H2-4] Cho hinh nén tron xoay c6 dinh § va ddy la duong tron C(O;R) voi
R=a(a>0), SO=24,0'eSO théa man 00'=x (0<x <2a), mit phing (a) vuodng
goc v6i SO tai O’ cat hinh nén tron xoay theo giao tuyén 1a dwong tron (C'). Thé tich
khéinén dinh O day la dwong tron (C') dat gid tri 16n nhat khi
A x=2 B. x =a C.x=2 szk

2 3 3

Hud6ng dan giai: Dap an D

Theo Dinh Iy Ta-lét % _2a-x

R
.Suyra R'=—(Q2a—-x).
2a y 2a( )

Khi d6 thé tich khéi nén dinh O day la duong tron (C') la
2

x(2a —x)*.

2
Vv =l7rx £(2a—x) = 7zR2
3 2a 12a
Xét f(x)=x(2a—x)’ trén (0;2a) tacd f(x) dat gia tri lon nhat khi x = 2?41‘
Cau 65: [2H2-4] Mot cong ty san xudt mot loai cOc gidy hinh noén cé thé tich 27cm?® véi chiéu

cao la h va ban kinh day la r. d€ luong gidy tiéu thu la it nhat thi gia tri cua r la:

6 8 8 6
A.r:;‘/32 Lr:ﬂ32 Cr=4% 32 D.r:ﬂs2
21 2 21 2T

Huéng dan giai: Dap 4an B

Thé tich ctia cdc: V =lnr2h =27=r’h =§:> h =gi2
3 T T Tr
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Lwong gidy tiéu thu it nhat khi va chi khi dién tich xung quanh nho nhat.

2 2
S,q =2mrl= 2narvr +h’ = 27tr«/r2 +%L4 =2m, |1 +8_1sz
Tr T T

2 2 2 2
o P THe  RY TR T

2t r? 2t rt 21 1?20 1P
814
=2/3n (theo BDT Cauchy)
41 y
2 8 8
S,, nhonhat <1 = 812iz<:>r6: 3 ~or=0 3 -
4 21 r 21 2n

Ciu 66: [2H2-4] (THPT Chuyén Tran Pht — Hai Phong, lan 1, nam 2017) Cho khdéi n6n dinh
O, chiéu cao la h. M6t khéi nén khac co dinh 1a tam I cua day va day la mot thiét dién
song song voi ddy cta hinh nén da cho. D€ thé tich cua khéi non dinh I 16n nhat thi
chiéu cao ctia khdi nén nay bang bao nhiéu?

A. h B. M C. 2h
2 3 3
Hudng dan giai: Dap an D

©
w | >

}

- Phwong phap

» Ni 1
+Cong thirc tinh thé tich khdinén V = En.rz.h

+V, =%n.n.h(1—n)2 ¥ (DK: 0<n<1) po

‘_____IL_._'______“'_'W.,

khi f(n)_ =
+Khao sat f(n) d€ tim n cho f(n) max 8 R )
- Cach giai: Ta c6: f(n)=n(1-n)" =n’-2n*+n (dk: 0<n<1) =
y'=3n>—4n+1

n=1(L)
y'=0e|

+Tl trén ta thdy V, =f(n).V=V,

Imax

+ nzl thi h, =E:>r1 =£:>VI =in.h3
3 3 3 81

Cau 67: [2H2-4] (Chuyén Pai hoc Vinh, Ian 3, nim 2017) Cho hinh nén dinh S. Xét hinh chép
S.ABC c¢6 day ABC la tam giac ngoai tiép duwong tron day cua hinh nén va cd
AB=BC =10a,AC=12a, gbc tao boi hai mit phang (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé
tich khoi nén da cho.
A. 9ma’ B. 12na’ C. 27na’ D. 3rna’

Huéng dan giai:

Pap an A
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Goi I 1a tam duong tron noi tiép tam giac ABC ciing 1a tam duong tron ddy ctia hinh nén.

Goi E 1a trung diém cua AC khi d6 BE =VAB’ - AE® =8a.
p AB+BC+CA = Sac _3

P
Dung IM L AB=> AB L (SMI) = SMI = 45"

Mit khac IM=r=3a=SI=IMtan45’ =3a
n 1
Vay V= ESI.nr2 =9ma’
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