CHU PE CAC DANG BAI TOAN PEM
I. KIEN THUC TRONG TAM
DANG 1: BAI TOAN PEM SO CO YEU TO CHIA HET

Phwong phap gidi:

Mot s6 du hiéu chia hét can luu y:
e S6 n chia hét cho 2 khi chit s6 tan cing ciia n6 1 0, 2, 4, 6, 8. Vi du: 24; 508...
e S4 n chia hét cho 3 khi téng céc chit s6 cta no chia hét cho 3. Vi du: 126; 540. ..
e S4 n chia hét cho 4 khi 2 chit s6 tan cung cua no phai chia hét cho 4. Vi du: 116; 544...
e S4 n chia hét cho 5 khi chit sd tan cung cua no6 1a 0 hodc 5. Vi du: 80, 205...
e S n chia hét cho 6 khi no dong thoi chia hét cho 2 va 3.
e S6 n chia hét cho 8 khi 3 chir s6 cudi ciing ctia né phai chia hét cho 8.
e S6 n chia hét cho 9 khi tong céc chit s6 cta n6 chia hét cho 9.
e S6 n chia hét cho 10 khi chit s6 tdn ciing ctia n6 1a 0.
e S n chia hét cho 12 khi né dong thoi chia hét cho 3 va 4.
e S n chia hét cho 15 khi né dong thoi chia hét cho 3 va 5.
e S6 n chia hét cho 20 khi hai chit sé tan cliing ctia n6 1a 00; 20; 40; 60 va 80

e S6 n chia hét cho 25 khi hai chi s tan cung caa no 1a 25; 50; 75; va 00.

Viduy 1. Cho tap hop 4={0;1;2;3;4;5;6;7;8} .

a) Lap dugc bao nhiéu s6 1& ¢4 5 chir s6 tir 4.

b) Lap duoc bao nhiéu sb chin ¢6 5 chit s6 khac nhau tir A.

Loi gidi:
a) Goi s6 1& ¢6 5 chit s6 dugc lap tir diy 12 abcde

Ta c6 4 cach chon e (vi sb duogc lap 1a ) 1¢), voi mdi cach chon e lan luot ¢ 8 cach chon a, 9 cach chon
b, 9 cach chon ¢ va 9 cach chon d. Do d6 c6 téng cong 4.8.9.9.9 =23328 s6 thoa man.

b) Goi s6 chin c6 5 chir s6 duge 1ap tir day la abcde (cac chir s6 d61 mot khac nhau).
e THI: e=0 khi d6 chon a,b,c,d va sap xép c6 A, cach do vy co: 4, =3024 sb.
e TH2: e= {2;4; 6;8} ¢6 4 cach chon, khi d6 chon a ¢ 7 cach chon, va chon bo 3 s6 b,c,e va se"lp
xép co tong cong A cach. Do d6 co 4.7.47 = 5880

Do d6 c6: 8904 sb chin dugc 1ap tu tap trén.

Viduy 2. Chon tép hop 4={0;1;2;3;4;5}

a) Lap dugc bao nhiéu sd ¢6 4 chir s6 chia hét cho 5 tir 4.

b) Lap duoc bao nhiéu s6 chin c6 4 chit sé khac nhau va chia hét cho 3 tir 4.

Loi gidi:
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a) Goi s6 0 4 chit s6 chia hét cho 5 duge 1ap tir 4 c6 dang abed
Ta c6: chon a ¢6 5 cach chon, b c6 6 cach chon, ¢ ¢6 6 cach chon va d ¢6 2 cach chon.
Khi d6 ¢6 5.6.6.2 =360 sb théa man YCBT.
b) Goi s6 thoa man YC la abcd (cac chir s6 d6i mot khac nhau).
S6 ¢ 3 chir s6 chia hét cho 3 nén c6 tong 3 chir sb 1a s6 chia hét cho 3. Mit khac s d6 13 s6 chin do vay
phai c6 it nhét 1 s6 chan trong 4 s6. Cac bo 4 s6 thoa man la: (0;1;2;3)5(0;1;3;5)5(0;3;4;5)5(1; 2;4:5)
e THI: Xétbo 4s6120,1,2,3
+) Xét d =0 khido co 4 =6 sb
+) Xét d =2 khi d6 c6: 2.2=4 sb
Viay ¢6 10 s6 ¢ bo nay thoa min
e TH2: Xétbds6120,1,3,5khi d6 d =0 vy c6 1.4; =6 s6 thoa man.
e TH3: Xét bd 56 0,3,4,5 ciing c6 10 sb thoa mén nhu THI.
o TH4: Xét bd 56 1,2,4,5 ¢6 2.3.2.1=12 s6 thoa man.
Vay tong cong c6: 38 sb thoa mian YCBT.

Vi du 3. Cho cic chir s6 0, 1, 2, 3, 4, 5. Tir cac chir s6 da cho ta co thé lap dugc:
a) Bao nhiéu s chin c6 bon chir s6 va bon chit s6 d6 khac nhau timg doi mot.
b) Bao nhiéu s6 chia hét cho 5, c6 ba chit sb va ba chit sé d6 khac nhau ting d6i mat.

¢) Bao nhiéu s6 chia hét cho 9, c6 ba chir s6 va ba chit s6 d6 khac nhau ting d6i mot.

Loi gidi:

a) S6 chén gém bdn chir sé khac nhau ¢ dang: abcO hodc abc2 hodc abc4

e V&isd abcO ta cod: 5 cach chon a, 4 cach chon b, 3 cach chon ¢ = ¢6 5.4.3=60 s

o Véisd abc2 hodc abcéd ta cb: 4 cach chon a, 4 cach chon b, 3 cach chon c.

= 0 4.43=48 sb abc2 va 48 sb abc4
Vay c6: 60+48+48 =156 sb chan.

b) S6 chia hét cho 5 va gom ba chir s6 c6 dang ab0 hodc abs

e Véish ab0 tacod: 5 cach chon a, 4 cach chon b = ¢ 5.4 =20 sb.

e Véish ab5 tacod: 4 cach chon a, 4 cach chon b = c6 4.4 =16 sb. Vay co: 20+16 sb can tim.
c) Goi abcla sé chia hét cho 9 gém ba chit sé khac nhau. Khi do6 {a,b,c} co thé 1a: {0,4,5} ,
{1,3,5},{2,3,4}

e Khi {a,b,c} ={0,4,5} thi cac sb phai tim 1 : 405,450,504,540 — c6 4 s0.

e Khi {a,b,c}={1,3,5} hay{2,3,4} thi sb phai tim 1a hoan vi ciia 3 phan tir — c6 3!=6 sb. Vay c6:

4+6+6=16 sb can tim.
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Vi du 4. Vi cac chir $61,2,3,4,5,6,7,8,9 co thé 1ap dugc bao nhiéu s6 chan co ba chit s6 khac nhau
va khong 16n hon 789?

Loi gidi:
Ta xét cac truong hop sau:
TH1: Chir s6 hang don vi 14 2, 4, 6= ¢6 3 cach chon chit s6 hang don vi.

e Néu chir sb hang trdm nho hon 7: Khi da chon chir sb hang don vi, ta con 5 cach chon chit sb hang
tram. Sau khi da chon chir sO hang don vi va hang tram, ta cd 7 cach chon chir s6 hang chuc = So cac so
thu duoc 1a: 3.5.7 =105 sd.

e Néu chit sb hang tram béng 7: Sau khi chon chit sb hang don vi, ta con 6 cach chon chir s6 hang
chuc = S0 cac so thu duoc la 3.6 =18
TH2: Chir s6 hang don vi 1a 8:

e Néu chit s6 hang tram nho hon 7: ¢6 6 cach chon chir s6 hang trim. Sau khi di chon chir s6 hang
tram, ta c6 7 cach chon chir s6 hang chuc.
= S6 cac s thu duge 1a: 6.7 =42 sb.

e Néu chir s6 hang trim bang 7: ¢6 6 cach chon chir s6 hang chuc.
= S6 cac s thu duge 1a: 6 sb.

Vay tat ca co: 105+18+42+6=171 sd.
DANG 2: BAI TOAN PEM SO CO RANG BUQC LON BE, SO LAN XUAT HIEN CHU SO.

Vi du 1. Cho céac chit $6:0,2,4,5,6. Ti cac chit sd trén c6 thé 1ap duoc bao nhiéu sb
a) C6 3 chir sb d6i mot khac nhau va 16n hon 226
b) C6 4 chir sb d6i mot khac nhau va nho hon 5133.

Loi gidi:
a) S4 can 18p c6 dang abe > 226 (trong d6 a,b,c e {0;2;4;5;6} va do6i mét khac nhau)
TH1: V6i a=2 thi b= {4;5; 6} c6 3 cach chon suy ra ¢ con 3 cach chon nén c6 1.3.3=9 sb.
TH2: Vi a ={4;5;6} c6 3 cach chon thi b c6 4 cach chon va ¢ con 3 cach chon nén ¢ 3.4.3 =36 sb.
Theo quy tic cong c6 9+36 =45 sd.
b) S6 can lap c6 dang abed < 5133 (trong d6 a,b,c e {0;2;4;5;6} va do6i mét khac nhau)
TH1: Néu a=5= b =0 khi d6 ¢, d ¢6 1an luot 3 va 2 cach chon suyraco 3.2=6 $6.
TH2: Néu a ={2;4} thi bed c6 A}=24 céch chon suy ra co 2.24 = 48 6.

Theo quy tic cong co 6+48 =54 so.

Vi du 2. Cho céac chit $6:0,2,3,5,7, 8. Tu cc chit sb trén co thé 1ap duogc bao nhiéu sb
a) C6 4 chir s d6i mot khac nhau va nhé hon 6540

b) C6 4 chit s6 d6i mot khac nhau va 16n hon 2318

Loi gidi:
a) S6 can 1ap c¢6 dang abced < 6540 (trong d6 a,b,c,de {0;2;3;5;7;8} va d61 mot khac nhau)

TH1:Néu a=6,h=5=c¢,d €{0,2,3} nén gcéAf =6
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TH2:Néu a = 6;6=1{0,2,3} ¢6 3 céch chon thicd c6 4> =12 céch lap suy ra c6 3.12 =360
TH3:Néu a ={2;3;5} c6 3 cach chon thibed ¢6 42 = 60 cach 1ap suy ra ¢63.60 = 180 s0.

Vay theo quy tic cong c6 6+36+180 =22250.

b) S6 can 1ap c6 dang abed > 2318 (trong d6 a,b,c,d €{0,2,3,5,7,8} va d6i mot khéc nhau)

TH1: Néu a=2,b=3=c={5,6,7} c6 3 cich chon va d c6 3 cach chon suy ra c6 3.3=9 sé.
TH2: Néu a=2,b=1{5,6,7} ¢6 3 cach chon thicd c6 4! =12 cach chon suy racé 3.12=36s6
TH3: Néu a ={3;5,7;8} suy ra bed c6 A} =120 céch suy ra co 4.120 = 480 sb.

Vay theo quy tic cong cd 9 +36+480 =525 sb.

Vi du 3.Cho cac chir s6: 1,2,3,5,6,9 . Tl cc chir s trén co thé 18p duoc bao nhiéu sb
a) C6 3 chir sb d6i mot khac nhau va 16n hon 308.
b) C6 4 chir sb d6i mot khac nhau va nho hon 6256.

Loi giai:
a) Sé duoc 1ap co6 dang abc > 308 trong d6 a,b,c e {1,2,3,5, 6,9} va d61 mot khac nhau
TH1: Néu a =3 suyrab,c= {1,2,5,6,9} nén be ¢6 A2 chch chon
TH2: Néu a ={5,6,9} thi b,c={1,2,5,6,9} nén bccé A cich chon
Vay c6 A2 +342 =80 sb
b)Sé duoc lap c6 dang abed < 6256 trong d6 a,b,c,d e {1,2,3,5,6,9} va doi mot khac nhau
TH1: a=6,b=2,c=5=>d ={1,3} nén c6 2 sb.
TH2: a=6,b=2,c= {1,3} —d ¢6 3 cach chon ném c6 2.3=6 sd.
TH3: a=6,b=1=>cd ¢6 A> cach chon nénco A2 =12 sb.
TH4: a={1,2,3,5} thi bed ¢6 A cach chon nén c6 4.43 =240 sb.

Theo quy tic cong c6 2+ 6+12+240 = 260 sb.

Vi du 4. Cho cac chit s6: 0,1,2,5,6,8. Tl cac sd trén co thé 18p duoc bao nhiéu )
a) C6 4 chir s6 d6i mot khac nhau va khong bé hon 2019.
b) C6 4 chir sb d6i mot khac nhau va khéng 16n hon 5008.

Loi gidi:
a) S4 can 18p c6 dang abed >2019 trong d6 a,b,c,d € {0,1,2,5,6,8} va d61 mot khac nhau
TH1: a=2,b=0=c¢c= {5,6,8} suy rad c6 3 cach chon suyra 3.3=9 s6.
TH2: a=2,b= {1,5, 6,8} c6 4 cach chon suy ra cd cb Af =12 cachlapnéncod 4.12 =48 s6.
TH3: a={5,6,8} thi bed c6 4} =60 cach lap nén c6 3.60 =180 sb.

Theo quy tic cong co 9+48+180 =237 sb.
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b) 86 can 1ap c6 dang abed < 5008 trong d6 a,b,c,d € {0,1,2,5,6,8} va doi mot khic nhau
TH1: a =5 (khong ton tai s6 thoa min)

TH2:Vé6i a = {1,2} suy ra bed ¢b A; =60 cach 1ap nén c6 2.60 =120 s0.

Vay ¢6 120 sb.

Vi du 5. Cho céac chit $6:0,2,4,5,6,9. Tl céc chit sb trén co thé 1ap duoc bao nhiéu sb
a) C6 3 chit sb d6i mot khac nhau ludn c6 mit chir sb 4

b) Co6 4 chix s6 d6i mot khac nhau ludn c6 mat chit sb 6

Loi giai:
a) Xét s6 ¢6 3 chir s6 dang abc(a = 0)dugc 1ap tir 6 s6 trén ¢6 5.5.4 =100 sb.
Xét s6 ¢6 3 chit s6 duoc 1ap tir cac sb trén va khong c6 mit chir s6 4 c6: 4.4.3 =48 sb.
Suy ra co 100-48 =52 s6 0 3 chit s6 d6i mot khac nhau ludn c6 mat chit s6 4.
b) Xét s6 ¢ 4 chit s6 dang M(a # 0)duge 1ap tir 6 56 trén 6 5.5.4.3 =300 s6.
Xét s6 co 4 chir s6 dugce 1ap tir cac s6 trén va khong c6 mit chit s6 6 co: 4.4.3.2 =96 s6.

Suy ra c6 300—96 =204 sb c6 4 chit s d6i mot khac nhau ludn c6 mit chit s6 6.

Vi du 6. Cho cac chit $6:0,1,2,5,6,8. Tur cac chix sb trén co thé 1ap duoc bao nhiéu sb
a) Co 3 chir s6 d6i mot khac nhau ,la s chin va ludn c6 mat chit s6 5.

b) Co 4 chit s0 d6i mdt khac nhau,la so 1€ va luén c6 mat chir so 2.

Loi giai:
a) Xét s6 ¢6 3 chit s khac nhau dang abcla sé chin va luon c6 mit chit sb 5.
TH1: Vi ¢ =0 thi 2 sb con mét sb 14 5 va mot sd thude tap {l, 2, 6,8} c0 4 cach chon, sép xép a,b suyra
c6 4.21=8 s6 duoc lap.
TH2: Véic = {2;6;8} ¢0 3 cach chon.
+) V6i a =5 thi b co 4 cach chon nén c6 3.4 =12 sd.
+) V6i b=5 thi a#0 nén a c6 3 cach chon nén c6 3.3=9 sb.
Vay c6 tong cong 8+12+9 =29 sb.
b) S6 can lap co dang abcd 1a s6 1& va ludn c6 mit chit s6 2.
Chon d = {1,5} ¢6 2 cach chon
TH1: Néu a =2 thi be ¢6 42 =12 cach lap nén c6 2.12 =24 sb.
TH2: Néu b =2 thia c6 3 cach chon va ¢ ¢6 3 cach chon nén c6 3.3=9 sb.
TH3: Néu ¢ =2 hoan toan twong ty truong hop 2 ta ciing co 9 sb thoa man.

Vay c6 tong cong 24+9+9 =42 s6 thoa min

Vidu 7. Cho céac chit $6 0,1,3,4,5,7. Tl cac chit sb trén co thé lap duoc bao nhiéu sb
a) C6 3 chir sb d6i mot khac nhau,ludn c6 mit chir s6 3 va chia hét cho 5.

b) C6 4 chit s6 d6i mot khac nhau, 13 s6 chan va ludn c6 mit chir so 7.

Loi gidi:
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a) Xét cac s6 c6 3 chit sb dang abe chia hét cho 5.

TH1: Néu ¢ =0 thi ab c6 42 =20 cach chon suy ra c6 20 sb

TH2: Néu ¢=5thi a = {1;3;4;7} c6 4 cach chon va b c6 4 cach chonsuyracd 4.4=16 $0.
Do d6 c6 36 sb.

Xét cac s6 ¢6 3 chir s6 dang abcchia hét cho 5 va khong c6 mit chir s6 3.

TH1: Néu ¢ =0 thi abco A; =6 cach chon suy ra ¢6 6 s6

TH2: Néu ¢=5 thi a= {1;4;7} c6 3 cach chon va b c6 3 cach chon suyracd 3.3=9 $6.
Do d6 c6 6+9 =15 so.

Vay c¢6 36—15=21 s thoa man yéu cau bai toan.

b)Xét s c6 4 chir s6 khac nhau dang abed 1a sé chin.

TH1: Néu d =0 thi abccod A2 cach chon nén c6 60 sb.

TH2: Néu d =4 thi ¢ =0 nén c6 4 cach chon, bc c6 A? cach chon suy ra c64.4; =48 sb.
Vay cb 60+ 48 =108 sd.

Xét s6 ¢6 4 chit s6 khac nhau dang abed 13 sé chin va khong c6 mit chir s 7.

TH1: Néud =0 thi abccd A cach chon nén co 24 sb.

TH2: Néu d =4 thig = 0nén c6 3 cach chon, becd A2 cach chon suy ra 3.4% =18 sb.

Vay co 24+18 =142 sd.

Do d6 c¢6 108—42 =66 sb co 4 chir sb d6i mot khac nhau, 1a s6 chin va ludn c6 mit chir s6 7.

Vi du 8. Cho céac chit $6:0, 1,2, 3,4, 6. T cac chit sb trén co thé 1ap duogc bao nhiéu sb
a) Co 3 chir s6 d6i mot khac nhau, luon c6 mat chir s6 6 va chia hét cho 3.

b) Co6 4 chix sb6 d6i mot khac nhau, va ludn c¢6 mat chit s6 2, 3.

Loi gidi:
a) S can 1ap c6 dang abc trong d6 (a+b+c)i3
Do s6 d6 ludn c6 mit chit s6 6 nén (a,b,¢)={(6,0,3).(6,1,2),(6,2,4)}
B6 3 56 (6,0,3) lap dugc 2.2.1=4 s0.
Céc b (6,1,2) va (6,2,4) mdi bd lap duoc 3!=6 sé.
Do d6 ¢6 4+6.2=16 s6 thoa min yéu cau.
b) Sb ¢ 4 chit s6 d6i mot khac nhau dang abcd .
Céc b 4 56 thoa man yéu cau la (2;3;0;1),(2;3;0;4),(2:3;0;6),(2;3;1;4),(2:3;,6) va (2;3;4;6)
Céc bo s6 (2;3;0;1),(2;3;0;4),(2;3;0;6) mdi b c6 3.3.2.1=18 so.
Céc b0 s6 (2;3;1;4),(2:3;1;6) va (2;3;4;6) mdi bo co 4!=24 sb.

Vay c6 tong cong 18.3+24.3=126 sd.

Vi du 9. Cho cac chit s6: 1,2, 3,4,5,6. T cac chit s6 trén c6 thé 1ap duoc bao nhiéu sb
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a) C6 3 chir s6 d6i mdt khac nhau, 1a s6 1€ va khong c6 mét chit so 4.

b) C6 4 chir sb d6i mot khac nhau, va luén c6 mat chit s 1, 6.

Loi gidi:
a) SO can lap c6 dang abc trong d6 a,b,c = {1,2,3,5,6}
S6 can lap 1a s6 1é nén ¢ = {1;3;5} c6 3 cach chon, khi d6 a, b lan luot ¢6 4 va 3 cach chon.
Do d6 c6 tong cong 3.4.3=36 s6
b) Chon thém 2 sb tur tap {2;3;4;5} co Cf =6 cach chon
T 2 sb chonthém va2sd 1, 6 ta 1ap duoc 4!=24 s6 ¢ 4 chit s6

Do d6 c6 C7.24 =144 0.

Vi du 10. Cho tdp hgp 4= {0;1;2;3;4;5; 6;7;8;9} . Lap dugc bao nhiéu s6 tu nhién ¢6 5 chit sb khong chia
hét cho 5, trong d6:

a) Cac chit s c6 thé tring nhau.

b) Cac chit s6 phai khac nhau.

Loi gidi:
Goi sb can lap 1a abcde
a) Ta co e cod 8 cach chon, a c6 9 cach chon, 3 s6 b, ¢, d déu c6 10 cach chon.
Do d6 c6 tong cong 8.9.10.10.10 = 72000 sd thoa man.

b) Ta c6 e c6 8 cach chon, véi mdi cach chon e c6 8 cach chon a, 8 cach chon b, 7 cach chon ¢ va 6 cach
chon d. Vay c6 8.8.8.7.6 = 21504 s6 thoa man.

Vi du 11. Cho tap hgp 4= {1; 2:3:4:5;6;7,; 8;9}. Lap dugc bao nhiéu sb tu nhién c6 3 chit s6 khac nhau
trong do:

a) Tich céc chir s6 1a s6 1é.

b) Tich cac chit s chia hét cho 10.

Loi giai:
Goi 6 can lap 1a abc
a) B9 3 56 ¢6 tich cac chit s6 1a s6 18 1a: (1;3;5);(1;3;7), (L 3;9)3(3;5:7)5(3:5;9):(5: 7;9)
Do d6 c6 tong cong: 6.3!=36 sb.
b) Tich cac chit s§ chia hét cho 10 do d6 phai c6 mat chit s6 5 va it nhat mot s6 chia hét cho 2.
e THI: 56 d6 c6 2 s6 chin vay co: C;.3!=36 sb.
e TH2:s6d6 co 1 chir s6 chin co: C,.C;.3!=96 sb.

Do viy c6 tong s6 36+96 =132 s6.

Vi du 12. Cho tap hgp 4= {1;2;3;4;5; 6} . Lap duogc bao nhiéu sb ty nhién 1é ¢ 6 chit s6 khac nhau thoa
man:

a) Khong bat dau boi 456.

b) S tan cung khong bang 5.
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Loi gidi:
S6 duge 18p c6 dang W
a) S6 cac s6 1é c6 6 chir s6 khac nhau 1a: 3.5.5.4.3.2 =1800 sb.
S6 cac s6 1¢ c6 6 chir s6 khac nhau va bat dau bang 456 1a: 1.2.3.2=6 sb.
Do d6 c6 tong cong 1800 —6=1794 sb thoa man.
b) S6 cac s 1& c6 6 chir s6 khac nhau va c6 tan cung 1a s6 5 1a: 1.5.5.4.3.2 =600 sb.
Do vy c6 1800 —600 = 1200 s6 thoéa man.

Vi du 13. T cac chir $60; 4; 5;7; 9 co thé 1ap dugc bao nhiéu s6 tu nhién:
a) La s6 1¢, co 4 chir s6 va nho hon 5000.

b) Lén hon 3000 va céac chir s6 d6i mot khac nhau.

Loi gidi:

a) Sé duoc 1ap c6 dang abcd
Co 2 cach chon d = {5;7}. Khi d6 ¢6 1 cach chon a=4,b ¢6 5 cach chon va ¢ ¢6 5 cach chon.
Do d6 ¢6 2.1.5.5=50 sb.

b) Chon @ c¢6 4 cach chon, véi mdi cach chon a ¢6 4 cach chon b, 3 cach chon ¢ va 2 cach chon d.
Do d6 c¢6 4.4.3.2 =96 s0.

Vi du 14. C6 bao nhiéu sb tu nhién gdom 6 chit s6 sao cho:
a) Chir s6 5 c6 mat dung 3 1an, cac chit s6 con lai ¢ miat khong qua 1 1an.

b) Chit s6 3 ¢6 mat 2 1an, chit s6 4 c6 mat 3 1an, cac chit s6 con lai c6 mat khong qua 1 1an.

Loi gidi:
a) Truong hop chit s6 dau tién béng 0, chon 3 vi tri cho 3 s6 5 va 2 vi tri cho 2 s khac ta c6 A53 .Ag2 cach.
Trudng hop c6 ca chit s6 0 ta dugc 4. 47 cach suy racd 4. A — 42 A7 = 36960
b) Truong hop chix sb dau tién béng 0, chon 2 vi tri cho s6 3; 3 vi tri cho s 4 va 1 vi tri con lai cho sb
khic ta c6 A47.4;.8 sd. Truong hop chir s6 dau tién bang 0 ta c6 A2.4; sb, dan dén co

A2 A 8— A2 A =564056

Vi du 15. Cho tdp hop 4= {0;1;2;3;4;5; 6} . Lap duoc bao nhiéu sé tir nhién c6 3 chit s6 khac nhau sao
cho:
a) S6 d6 co tong cac chir s bang 5.

b) S6 d6 ¢o tong cac chir s6 & hang chuc va hang trim béng 5.

Loi gidi:
a) Céc kha nang xdy ra dé tong bang 5 gom (0;1;4);(0;2;3)
Tinh ca s6 0 & dau ta c6 3!.2 cach, riéng truong hop s6 0 & dau ta c6 212! cach, suy ra co 8 so.
b) Cac kha ndng xdy ra gom (5;0;a),(4;1;a),(14;a),(3;2;a),(2;3;a)

Tung truong hop sb a co lan luot 5; 5: 5; 5; 5 cach nén téng cong thu duoc 25 $6.

Vi du 16. Cho tap hgp 4= {l; 2:3:4;5;6; 7;8;9}. Lap dugc bao nhiéu sb tu nhién c6 3 chit s khac nhau
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sao cho:
a) SO do c6 tong cac chit so bang 8.

b) S6 d6 6 tong cac chir s6 bang 8 va 16n hon 235.

Loi gidi:
a) Céc kha ndng xdy ra dé tong bang 8 gom ¢6 (0;1;7),(0;2;6),(0;3;5),(1;,2;5),(1;3;4).
Tong kha ning 1a 31.4, truong hop chir s6 dau bang 0 ta c6 2!+ 2!+ 2! nén thu duoc 18 sb.
b) Kha ning 23a va 24a thi a déu khong ton tai, ta thu duoc 251 va 260.

(0:5),(1:4)
(1:3)
(0:3),(5:2)
(

2;0)va 7ab ta co (a;b)=(1;0)

Xét kha nang 3ab ta co (a;b

)=
Xét kha nang 4ab ta co (a;b)
Xét kha nang 5ab ta co (a;b)

Xét kha nang 6ab ta co (a;b)

Thuc hién hoan vi cac kha nang trén ta dugc 2.7 tuc la 14 sb

Vidu 17. Tur céc chir $60,1,2,5,6,7, 8 cd thé 18p duoc bao nhiéu sb c6 bdn chir sd khac nhau thoa man
a) SO d6 khong co tan ciing bang 6
b) S6 d6 chia hét cho 5

Loi gidi:
Goi s6 ¢6 4 chit sb khac nhau 1a M(a #* 0)
a) Do d # 6 nén ta chia lam 2 trudng hop nhu sau:
THI1: d =0 suyra cé: 6.5.4=120 sb thoa man.
TH2: Vo6i d = {1;2;5; 7; 8} ¢6 5 cach chon d, khi d6 ¢6 1an lugt 5 cach chon a, 5 cach chon b va 4 cach
chon ¢ do d6 ¢6 5.5.5.4 =500 so.
Theo quy tic cong co 120 +500 = 620 s6.
b) S6 d6 chia hét cho 5 nén d ={0;5}
THI1: d =0 suyra cé: 6.5.4=120 sb thoa man.
TH2: d =5 suy racé: 5.5.4=100 sb thoa man.
Theo quy tic cong c6 120+100 =220 s.

Vi du 18. Tu cac chir $60,1,2,3,4,5,6,7 cd thé lap dugc bao nhiéu s6 ¢6 bdn chir s6 khac nhau trong
d6 phai co chir s6 2?

Loi gidi:
S6 ¢6 4 chir s6 c6 dang abed (a # 0)
C6 7.7.6.5=1470 s6 co 4 chit s6 duoc 1ap tir 8 s trén.
Co 6.6.5.4 =720 s6 cb 4 chit s6 khong c6 mat chir s6 2 duoc 18p tr cac chir s6 trén.

Do d6 ¢6 1470—720 =750 s6 c6 4 chit s6 khac nhau va ludn c6 mit chit s6 2.

Vi du 19. Cho cac chix $60,1,2,3,4,5,6,7.Co thé 1ap dugc bao nhiéu s6 c6 4 chir sb khac nhau sao
cho
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a) Ludn c6 mit chir s6 5
b) S tao thanh nho hon 4000.

Loi gidi:
a) S6 ¢6 4 chit 6 ¢6 dang abed (a #0)
C6 7.7.6.5=1470 s6 c6 4 chit s6 dugc 1ap tir 8 s6 trén.
Co 6.6.5.4 =720 s6 cb 4 chit s6 khong c6 mat chir s6 5 duoc 18p tur cac chir s6 trén.
Do d6 c6 1470-720 =750 s6 c6 4 chit s6 khéc nhau va ludn c6 mit chit s0 5.
b) S6 tao thanh nhé hon 4000 nén a = {l; 2;3} ¢6 3 cach chon, khi d6 cac sb b, ¢, d 1an lugt ¢6 7, 6, 5 cach

chon nén theo quy tic nhan c¢6 3.7.6.5 = 630 sb.

Vi du 20. C6 bao nhi€u so ty nhién 1¢é c6 diing ndm chit s6 sao cho trong moi s6 do chit s6 ding sau 16n
hon chit so dung lién trudec.

Loi giai:
S6 can lap c6 dang W trong d6 a; 1¢ a, #0 va aq,<a, <a, <a, <a,
RO rang a, =5
TH1: a, =5 c6 1 s6 1a 12345,
TH2: Néu as=7thi a,,a,,a;,a, = {1,2,3,4,5, 6} chon 4 trong 6 sb nay ta dugc 1 s6 thoa man yéu ciu nén
trudmg hop ndy ¢6 C; s6
TH3: Néu a,=9 thi a,,a,,a,,a, =1{1,2,3,4,5, 6,7,8} chon 4 trong 8 sd nay ta dugc 1 sb thoa min yéu
cau nén truong hop nay c6 C;

Vay theo quy tic cong c6 1+ C; +C; =86 sb

Vi du 21. Tir cac chit s6 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6.
a) Co thé lap dugc bao nhiéu sb chin c6 nam chit s6 khac nhau?

b) C6 thé 1ap duoc bao nhiéu sb 1¢ ¢6 ba chit s khac nhau nhé hon 400?

Loi gidi:
a) S4 can 18p c6 dang M(a #* 0), sb can lap 1a sb chin nén e 1a sb chian
e THI: néu e=0 thico 6.5.4.3=360 cach lap sb abcd
o TH2: néu e={2;4;6} thico 5.5.4.3=300 cach lap s6 abed nén cé 3.300 =900 sb
Theo quy tic cong cd 360 +900 =1260 sb.
b) S6 can lap c6 dang E(a <4)
e THI:Néua=4=c= {1;3;5} va b ¢ 5 cach chon nén truong hop nay c6 3.5=15 so.
e TH2:Néu a= {1;3} =c= {1;3;5} \ {a} va b ¢6 5 cach chon nén truong hgp nay c6 2.2.5=20 $0.
Vay theo quy tic cong co 15+ 20 = 35 s6.

Vi du 22. Tu cac chir 6 1,2,3,4,5,6 c6 thé thiét 1ap dugc bao nhiéu s6 ¢6 6 chir s6 khac nhau ma hai chit
s6 1 va 6 khong dimg canh nhau?
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Loi gidi:
Ki hiéu T'= {1;2;3;4; 5;6} ,
e Ditim cac s6 tu nhién c6 6 chit s6 d6i mot khac nhau duge laptutap T
- S6 can tim c6 dang W trong do x,y,z,m,n, p doi mot khac nhau va thu¢c 7.
+) Chon x ¢6 6 cach
+) Chon y c6 5 cach (trur x)
+) Chon z ¢6 4 cach (trur x,y)
+) Chon m c6 3 céach (trir x,),z)
+) Chon n c6 2 cach (tru x,y,z,m)
+) Chon p c6 1 cach (tru x,y,z,m,n)
- Theo quy tac nhan thi ¢6 6.5.4.3.2.1 =720 s6 thoa méin
e Ditim s cac sd tu nhién c6 6 chir sé doi mot khac nhau duoc lap tu tap 7' ma chi s6 1 va 6 canh
nhau
Ta ghép hai chit s6 1 va 6 dé tao thanh mot s6 kép i. C6 2 cach ghép nhu vay 1a 16 hoic 61.
Bai toan trd thanh : Tir 5 chit sb 2:3:4:5:i ¢6 thé l1ap duoc bao nhiéu s6 tu nhién ¢ 5 chit sb d6i mot khac
nhau.
+) Ghép hai chit s6 1 va 6 dé tao thanh mot s6 kép c6 2 cach.
+) Chi sb hang van c6 5 cach chon.
+) Chir s6 hang nghin ¢6 4 cach chon (trir chit s hang van).
+) Chit s6 hang trim ¢ 3 cach chon (trir chit s6 hang van,nghin).
+) Chi sb hang chuc c6 2 cach chon (trir chit sb hang van,nghin,tram).
+) Chit sb hang don vi cé 1 cach chon (trur chit sb hang van,nghin,tram,chuc).
Theo quy tic nhan thi ¢62.5.4.3.2.1=240 s6 thoa man.
Do d6 c¢6 720 —240 = 480 s6 thoa man.

Vi du 23. Tinh cac sé tu nhién d6i mot khac nhau ¢ 6 chir s6 tao thanh tir cac s6 0,1,2,3,4,5 sao cho 2
chit s6 3 va 4 dtng canh nhau.

Loi gidi:
Ta ghép hai chit s6 3 va 4 dé tao thanh mot s6 kép i C6 2 cach ghép nhu vay 1a 34 hodc 43.
Bai toan troy thanh : Tir 5 chit s 0;1:2;5;i c6 thé l1ap dugc bao nhiéu chit s6 tu nhién c6 5 chit sb d6i mot
khéc nhau.
+) Ghép hai chit s6 3 va 4 dé tao thanh mot s6 kép c6 2 cach.
+) Chit s6 hang van c6 4 cach chon (trir s6 0)
+) Chir s6 hang nghin ¢6 4 cach chon (trir chit s hang van)
+) Chir s6 hang trim c6 3 cach chon (trir chit s hang van, nghin)
+) Chi sb hang chuc c6 2 cach chon (trir chit sb hang van, nghin, trdm)
+) Chii s6 hang don vi ¢6 1 cach chon (trir chit s6 hang van, nghin, trim, chuc)
Theo quy tic nhan thi c6 2.4.4.3.2.1=192 s6 thoa mén.
240
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Vi du 24. C6 bao nhiéu so tu nhién c6 5 chir so sao cho:
a) Céc chir so dung lien sau ludn 16n hon chir s6 ding lién trude?

b) Cac chit s6 sau luén nho hon chir s6 dimg lién trude?

Loi gidi:
a) S6 thoa man bai toan thi khong thé c6 s6 0 vi néu c6 s6 0 thi phai c6 dang 01234, s6 nay khong thoa
man yéu cau bai toan.
Do d6 sb can tim ¢6 5 chit s6 phai dugc chon tur tap 7= {1; 2:3:4; 5;6;7;8;9} .
Vé&i mdi cach chon 5 s6 bat ky tir tap 7' thi chi ¢6 1 cach sap xép theo thir ty ting dan, tir d6 chi 1ap duoc 1
s6 thoa man bai toan.
Do d6 s cac s thoa man bai toan chinh 1a s6 t6 hop chap 5 ciia 9 phan tir tir tap T
Vay c6 tit ca C; =126 56 thda min bai toan.
b) Ky hiéu K= {0;1;2;3;4;5;6;7;8;9} .
Véi mdi cach chon 5 sé bt ky tir tap K thi chi c¢6 1 cach sip xép theo thir tu giam dan, tir d6 chi 1ap duoc
1 s6 thoa mén bai toan.
Do d6 s cac s thoa mén bai toan chinh 1a s6 to hop chap 5 cua 10 phan tir tap K.
Vay co tatca C;, =252 sb thoa méan bai toan.

DANG 3.BAI TOAN CHON NGUOI VA PO VAT

Vi du 1. Mot nhém cong nhan gdm 15 nam va 5 nit. Ngudi ta mudn chon tir nhém ra 5 nguoi dé lap
thanh mot t6 cong tac sao cho phai co 1 td truong nam, 1 to pho nam va c6 it nhit 1 nit. Hoi c6 bao nhiéu
céch 1ap to cong tac.

Loi gidi:
S6 cach chon 5 nguoi dé lap t6 cong tac trong d6 co 1 t6 truong nam va khong co nir la:
C.C},.C = 60060
S6 cach chon ra 5 nguoi dé lap doi cong tac trong d6 1 to truong nam, 1 to phé nam la:
C..Cl,.C;, =171360
Vay khi d6 s6 cach thoa mén bai toan 1a: 171360 — 60060 = 111300 cach.

Vi du 2. Mot 16p ¢6 10 hoc sinh nam va 10 hoc sinh nit.Can chon ra 5 hoc sinh dé di lam cong tac “Mua
hé xanh”. Hoi c6 bao nhiéu cach chon néu trong 5 hoc sinh d6 phai c6 it nhat:
a) Hai hoc sinh nit va hai hoc sinh nam.

b) M6t hoc sinh nit va mot hoc sinh nam.

Loi gidi:
a) Cac truong hop c6 thé xay ra 1a 2 nit 3 nam va 3 nit 2 nam nén sé cach chon la:
C..Co +Cy.Clh =10800
b) Cac truong hop c6 thé xay ra 1a: 1 nir 4 nam, 2 nir 3 nam, 3 nit 2 nam, 4 nit 1 nam nén sb cach chon la:
C,,.Ch+Cph.Co +Cyy .Ch +Ciy .Cl, =15000

Vi du 3. Trong mdt mon hoc, thiy gio c6 30 cau hoi khac nhau gém 5 cau hoi kho, 10 cau hoi trung binh
15 cAu hoi d&.Ttr 30 cau hoi d6 c6 thé lap dugc bao nhiéu dé kiém tra, mdi dé co 5 cau héi khac nhau va
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nhat thiét phai c6 du 3 loai cau hoi (kho, trung binh, d&) va s6 cau hoi dé khong it hon 2.

Loi gidi:
Ta c6 trong bo dé c6 5 nam va phai co6 du 3 loai cau hdi (kho, dé, trung binh) nén mdi dé véi 1 loai ciu
hoi thi s0 céu toi da la 3 ma so cau de khong it hon 2 nén s6 cau de hodc 2 hoac 3.
Truong hop 1:
Néu sé cau dé bang 3 thi sd cdu kho va trung binh phai lan luot bang 1 nén sb cach ra dé la
C..C},.C}s =22750
Truong hop 2:
Néu s6 cau dé bang 2 thi ¢ 2 kha ning xay ra. Hodc sd cau trung binh =2 va s cadu khé =1 hoic s6 cau
trung binh bing 1 va s6 cAu khé bang 2 nén sé cachra dé 1a C;\.(CJ,.Cl+Cy.C7 ) =34125.

Nhu vay thi tong s6 cach ra dé 1a 22750+ 34125 = 56875

Vi du 4. C6 hai chudng ga, chudng 1 nhdt 3 ga tréng va 4 ga mai, chudng 2 nhdt 4 ga tréng va 5 ga mai.
Hoi c6 bao nhiéu cach bat mot 1an 3 con ga tir mot trong hai chudng da cho, trong d6 c6 hai ga tréng va
mot ga mai?

Loi gidi:
TH1: Chudng dugc chon 1a chudng 1: S cach 3 con ga & chudng 1 trong d6 c6 hai ga tréng va mot ga
mai 1a: C;.C, =12
TH2: Chudng dugc chon 1a chudng 2: S6 cach 3 con ga & chudng 2 trong dé c6 hai ga tréng va mot ga
mai la C;.C} =30

Viy theo quy tic cong co: 12+30 =42 cach chon

Vi du 5. Mot hop dung 4 vién bi do, 5 vién bi trang va 6 vién bi vang. Ngudi ta chon ra 4 vién bi tir hop
d6. Hoi c6 bao nhiéu cach chon dé trong s bi lay ra khong c6 di1 ca 3 mau?

Loi gidi:
S6 cach chon ra 4 vién bi trong 15 vién bi 1a C
S6 cach chon ra 4 vién bi trong 15 vién bi c6 dii 3 mau la
TH1: 2 vién bi do, 1 vién bi trang va 1 vién bi vang c6: C;.C..C; =180 cich
TH2: 1 vién bi do, 2 vién bi trang va 1 vién bi vang c6: C,.C2.C; =240 cich
TH3: 1 vién bi do, 1 vién bi tring va 2 vién bi vang c6: C,.C..C; =300 cach.

Vay ¢6 Cit —180—240-300 =645 céch

Vi du 6. Xép 3 vién bi d6 c6 ban kinh khac nhau va 3 vién bi xanh gidng nhau vao mét diy 7 6 trong.
Hoi:
a) C6 bao nhiéu cach xép khac nhau?

b) C6 bao nhiéu cach xép khac nhau sao cho 3 vién bi d6 xép canh nhau va 3 vién bi xanh xép canh nhau?

Loi gidi:
a) Xép 3 vién bi do c6 ban kinh khac nhau vao 7 6 trong c6 A; cach

X&p 3 vién bi xanh giong nhau vao 4 6 con lai c6 C;
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Vay c6 4;.C; =840 cach xép
b) Xem 3 vién bi do 12 1 bg, 3 vién bi xanh 1 1 bd, con 6 tréng con lai 13 1 bd = ¢o 3! cach xép cac bo.
Ma 3 vién bi do co6 ban kinh khac nhau nén hoan bi 3 vién bi dé c6 3!

Vay ¢ 31.31=36 cach xép.

Vi du 7. Mot thay gido c6 12 cudn sach déi mot khac nhau trong d6 c6 5 cubn sach Vin, 4 cudn sach
Nhac va 3 cudn sach Hoa. Ong muén ldy ra 6 cudn va ting cho 6 hoc sinh A, B, C, D, E, F mdi em mot
cudn.

a) Gia sur thay gido chi mubn ting cho cac hoc sinh trén nhitng cudn sach thudc 2 thé loai Vin va Nhac.
Hoi ¢6 bao nhiéu cach tang?

b) Gia sir thiy gido mudn rang sau khi ting sach xong, mdi mot trong ba loai sach trén déu con lai it nhat
mdt cudn. Hoi ¢ bao nhiéu cach chon?

Loi gidi:
a) S6 cach tang la s6 sach chon 6 cudn sach tir 9 cudn co ké thur tu, suy ra s6 cach tang la Af = 60480
cach.
b) Téng 2 b6 sach bat ki déu vuot qua 6 cudn, nén khong thé chon sao cho cung hét 2 loai sach.
S6 cach chon 6 quyén sach tir 12 quyén 1a A’ = 665280
S6 cach chon sao cho khong con sach Van 4 = 5040

S6 cach chon sao cho khong con sach Nhac 4.4 = 20160

S6 cach chon sao cho khong con sich Hoa 4.4, = 60480
S6 cach chon can tim 13 665280 — 85680 = 579600

Vi du 8. Mot 16p c6 18 nam va 12 nit. C6 bao nhiéu cach chon 5 ban lam can su 16p sao cho:
a) Moi ngudi déu vui vé tham gia.
b) Ban A va B khong thé 1am viéc chung véi nhau.

¢) Ban C va D tir chéi tham gia.

Loi gidi:
a) Chon 5 ban Iam ban can sy 16p khi moi nguoi vui vé tham gia s€ co C;O =142506
b) Khi c6 2 ban A, B khong thé 1am viéc chung véi nhau thi ta s& c6 C3, +2.Cs, =145782
¢) Khi C, D tir chéi thi s& con 28 ngudi, do d6 sb cach chon 1a Cj, = 98280

Vi du 9. C6 5 nam va 5 nit ngdi vao hai diy ghé dbi dién nhau, mdi day c6 5 ghé. Hoi:
a) Co bao nhiéu cich sip xép sao cho hai ngudi ddi dién khac phai?

b) C6 bao nhiéu cach sap xép ma nam va nit ngoi xen k& va doi di¢n?

Loi gidi:
a) C6 5!=120 cach chia 5 nam, 5 nit thanh 5 cdp nam — nit
Co6 5!'=120 céch chon 5 cap ghé ddi dién cho 5 cdp nam — nir
C6 2 cach xép mdi cdp nam nit vao cip ghé da chon.

= (€6 120.120.2° =46080 cach
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b) Pé nam nit ngodi xen ké thi nam ngdi vao 6 vi tri chan va nit ngdi vao 6 vi tri 1é ma 2 ngudi doi dién va
xen k& co thé doi chd cho nhau nén co 2.5!.5!= 28800

Vi du 10. Can xép 3 nam va 2 nit vao 1 hang ghé c6 7 chd ngdi sao cho 3 nam ngoi ké nhau va 2 nit ngoi
ké nhau. Hoi c6 bao nhiéu cach.

Loi gidi:
Ta c6 3 nam va 2 nit ngdi ciing nhau 1a 2 nhém a va b.
S6 cach sap xép trong nhom a 1a 3!1=6 va trong nhom b 1a 2!=2 cach
Trong 7 chd ngdi gdm 3 nam va 2 nit nén s6 ghé trong 1a 2, néu ta coi 3 nam va 2 nit ngdi canh nhau 13
céc nhom riéng biét thi s6 chd ngdi mic dinh 1a 4, tir d6 s6 cach sip xép 2 nhém a va b vao 4 chd ngdi la
C; =6 cach. Vay s6 cach la 31.21.C; =72

Vi du 11. Xép 3 nam, 2 nit vao 8 ghé. C6 bao nhiéu cach, néu:
a) Nam va nit ngdi tuy y.
b) Xép 5 nguoi ngdi ké nhau.

¢) Xép 3 nam ngdi ké, 2 nir ngdi ké va giita hai nhom c6 it nhat mot ghé tréng.

Loi gidi:
a) Co A7 =6720 cach xép 5 hoc sinh vao 8 ghé trong 1 cach tuy y.
b) Budc 5 nguoi 1a 1 phan tir thi ¢6 4 cach xép phan tir d6 vao 8 ghé, xép 5 ngudi nay co 5! cach. Do d6
theo quy tic nhan c6 4.5!=480 cach.
¢) Xép 3 nam ngdi ké ¢6 3!=6 cach, xép 2 nit ngdi ké c¢6 2!=2 cach. Coi 3 nam la 1 phan tir A, 2 nit 1a
1 phan tir B va 3 ghé trong kia 1a 3 phan tu.
Xép 3 ghé trong c6 1 cach, nhu vay c6 4 vi tri dé xép 2 phan tir A va B xen k& cac ghé trong nay. Theo
quy tac nhan c6 6.2.4; =144 cach

Vi du 12. C6 4 ngudi dan ong, 2 ngudi dan ba va 1 dua tré dugce xép ngdi vao bay chiéc ghé dit quanh
mot ban tron. Hoi co bao nhiéu cach xép sao cho:
a) Dtra tré ngdi giira hai nguoi dan ba?

b) Dtra tré ngdi giita hai ngudi dan ong?

Loi gidi:
a) Xép hai nguoi dan ba ngdi canh nhau. C6 2 cach
Sau d6 xép dira tré ngdi vao gitra. C6 1 cach.
Xép 4 nguoi dan 6ng vao 4 ghé con lai. Co 4! cach
Theo quy tic nhan, c6 2.4!=48 cach.
b) Dau tién chon 2 ngudi dan éng. Co C; cach.
Xép 2 ngudi d6 ngdi canh nhau. C6 2 cach.
Sau d6 xép dua tré vao giita. C6 1 cach.
Xép 4 ngudi con lai vao 4 ghé con lai. Co 4! cach

Vay theo quy tic nhan, c6 C7.2.4!=288 cich.

Vi du 13. C6 4 ngudi dan 6ng, 2 nguoi dan ba va mot dia tré. Co bao nhiéu cach xép thanh hang ngang:
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a) Sao cho 2 nguoi dan ba va dua tré ding canh nhau.
b) Sao cho dtra tré¢ dung gitra hai nguoi dan ba.

¢) Sao cho dwra tré dung gitra hai ngudi dan ong.

c) bua tré khong dung gitra hai nguoi dan ba.

e) Hai nguoi dan ba va dua tré khong ai dimg gan nhau.

Loi gidi:
a) Vi 2 nguoi dan ba va dtra tré dirng canh nhau nén gom 3 nguoi nay thanh nhom X.
S6 cach xép 4 ngudi dan ong va X 1a 51=120 cach xép.
Ung v6i mbi cach xép trén ¢6 3!=6 cach xép 2 ngudi dan ba va dua tré
Theo quy tic nhéan ta c6 120.6 = 720 cach xép thoéa min yéu cau bai todn
b) Vi dua tré dung gitra hai nguoi dan ba c6 nghia 3 nguodi nay cling dung canh nhau nén gom 3 nguoi
nay thanh nhom X.
S6 cach xép 4 ngudi dan ong va X 1a 51=120 cach xép.
Ung v6i mbi cach xép trén ¢6 2!1=2 cach xép 2 ngudi dan ba.
Theo quy tic nhan ta c6 120.2 = 240 cich xép théa min yéu cau bai toan.
¢) Pau tién chon 2 ngudi dan ng trong 4 ngudi dan 6ng c6 C; =6 cach chon
Vi dtra tré dang gitra hai nguoi dan 6ng c6 nghia 3 nguoi nay ding canh nhau nén gom 3 nguoi nay thanh
nhom X.
S6 cach xép 4 nguoi gom 2 dan ong, 2 dan ba va X 1a 51=120 cach xép.
Ung véi mdi cach xép trén co6 2!=2 cach xép 2 ngudi dan ong.
Theo quy tic nhan ta c6 120.2.6 = 1440 cach xép théa man yéu cau bai toan
d) Bude 1: Sip xép 7 nguoi bat ki 1a 7!
Budc 2: Xép dira tré ding giita hai nguoi dan ba 1a 240 cach
Suy ra cach sap hai dtra tré khong dimg giita hai ngudi dan ba 71— 240 = 4800
e) Xép 4 ngudi dan 6ng c6 4! cach. Khi d6 c6 5 vi tri (xen k& va 2 dau) dé xép 2 nguoi dan ba va 1 dia

tré con lai vao hang ngang. Vay c6 4!.4; =1440 cach.

Vi du 14. Cé 7 nguoi dan ong, 2 nguoi dan ba va 3 em bé. Co bao nhiéu cach xép thanh hang ngang sao
cho:

a) 2 nguoi dan ba ngdi canh nhau va 3 em bé ngdi canh nhau.

b) 3 em bé ludn ngdi giita 2 ngudi dan ba.

¢) Mbi dira bé phai ngdi giita 1 ngudi dan ong va mot ngudi dan ba.

d) 3 em bé luén ngdi canh nhau.

Loi gidi:
a) Xép 2 nguoi dan ba ngdi canh nhau ¢6 2!=2 céach (coi la phan tir A), xép 3 em bé ngdi canh nhau c6
3!=6 cach (coi la phan tir B), xép phan tir A, B va 7 nguoi dan 6ng c6 9! cach.
Vay c6 2.6.9!=4354560 cach.
b) Xép 3 em bé ngdi giita 2 nguoi dan ba co 31.2 =18 cach (coi 1a phan tir X)
Xép X va 7 nguoi dan 6ng co 8! Cach.
Vay co 18.8!=725760 cach.
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¢) Chon ra 2 ngudi dan ong ¢6 C; cach.

Xép 2 nguoi dan 6ng va 2 ngudi dan ba xen k& nhau ¢ 2.2.2 =8 céach.
Xép 3 dua tré xen k& 4 nguoi nay co6 3! cach.

Xép 7 nguoi ndy (coi 1a phan tir X) va 5 ngudi dan ong con lai ¢6 6! cach.
Do d6 theo quy tic nhan c6: C2.8.31.6!= 725760 cach.

d) Xép 3 em bé ngdi canh nhau c6 3!=6 cach (coi 1a phan tir X)

Xép phan tir X va 9 ngudi con lai ¢6 10! cach.

Do d6 theo quy tic nhan cé 6.10!= 21772800 cach.

Vi du 15. Xép 6 ban nam va 4 ban nit thanh mot hang doc. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép:
a) N@r luén dirng canh nhau.

b) Nam nir ding xen k&.

¢) Khéng ¢6 2 nit nao ding canh nhau.

d) N@ luén ding thanh 2 cap va hai cdp nay khong dung canh nhau.

Loi gidi:
a) Xép 4 ban nit c6 4! cach (coi 1a phan tir X), xép X va 6 ban nam con lai ¢6 7! cach.
Vay c6 41.7!=120960 cach.
b) Khong ton tai trudng hop nam nit dimg xen k& (ludn co it nhat 2 ban nam dimg canh nhau)
¢) Xép 6 ban nam c6 6! cach, khi d6 c6 7 vi tri d& xép cac ban nita sao cho 2 ban nit bat ky khong dung
canh nhau suy ra c6 6!.4; = 604800 cach.
d) Chia nit thanh 2 cdp c¢6 C;.C; = 6 cach, goi 2 cdp do 1a A va B, (trong 6 cach nay chi ¢6 3 cip ma cac
phan tir trong mdi tap déu khac nhau)
Xép cac ban nir trong mdi cip c6 2!.2! cach
Xép 6 ban nam c6 6! cach, khi d6 c6 7 vi tri dé xép 2 cdp A va B khong dimg canh nhau
Do d6 c6 3.6!.47.21.21=326880 céch.

Vi du 16. C6 bao nhiéu cach xép chd cho 4 ban nit va 6 ban nam vao 10 ghé ma khong c6 ban nit nao
ngoi canh nhau, néu:

a) Ghé xép thanh hang ngang?

b) Ghé xép thanh mot ban tron?

Loi gidi:
a) Xép 6 nam co 6! cach.
Giita cac nam nay c¢6 7 chd tréng (5 chd trong & giita va 2 chd tréng & 2 dau), xép 4 nita vao c6 4 cach.
Theo quy tic nhan, s cach xép chd thoa yéu cau la 6!.4; = 604800 cach.
b) Xép 6 nam c6 5! cach (hoan vi vong quanh).
Giita cdc nam ndy c6 6 chd trong, xép 4 nir vao co A céch.

Theo quy tic nhén, s6 cach xép chd thoa yéu cau la: 5.4 = 43200 cach.

Vi du 17. Mot doan tau c6 3 toa chd khach: toa 1, toa 2, toa 3. Trén sén ga c6 4 hanh khach chuan bi di
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tau. Biét rang mdi toa co it nhat mot ghé trong. Hoi co bao nhiéu:
a) Cach sap xép 4 vi khach 1én 3 toa tau do?
b) Cach sip xép 4 vi khach 1én tau dé c6 1 toa c6 3 trong 4 vi khach trén?

Loi gidi:
a) Mdi nguoi c6 4 Iya chon nén sb cach xép 1a 3* =81 cach
b) Chon 1 toa ¢6 3 cach chon, chon 3 hanh khach xép vao toa do co 3.Cf cach, 1 nguoi con lai vao 1
trong 2 toa con lai c6 2 cach.

Theo quy tac nhan c6 3.C;.2 = 24 cach.

Vi du 18. M6t nhém hoc sinh ¢6 7 em nam va 3 em nit. Hoi c6 bao nhiéu cach xép 10 em nay trén mot
hang ngang trong mdi yéu cau sau day:
a) Giira hai ban nir bat ky déu khong c6 mot em nam nao?

b) Hai vi tri dau va cudi hang la cac em nam va khong c6 2 em nit nao ngoi canh nhau?

Loi gidi:
a) Vi giita 2 ban nit khong c6 mot ban nam nao, cd nghia 3 ban nit nay dirng canh nhau. Goi nhom 3 ban
nir nay 1a nhom X.
Budc 1: Xép X va 7 ban nam trén 1 hang ngang, c6 8! cach xép.
Budc 2: Ung véi mdi cach xép ¢ bude 1, ¢o 3! cach xép cac ban nit trong X.
Vay c6 8!.31=241920 cach xép.
b) Bude 1: Xép 7 ban nam thanh mot hang ngang, ¢ 7! cach xép.
Budce 2: Xem cac ban nam la nhitng vach ngan, gitra 7 ban nam ¢6 6 vi tri dé xép 3 ban nit. Chon 3 vi tri

trong 6 vi tri dé xép ba ban nit c6 4 cach.

Theo quy tic nhan c6 7!.4; = 604800 cach.

Vi du 19. C6 4 gia dinh, mdi gia dinh ¢6 1 6ng b, 1 ba me, 1 con trai va 1 con gai cing tham du 1 bira
tiéc. C6 bao nhiéu cach xép chd ngdi nhitng nguoi nay thanh mot hang ngang sao cho:

a) Cac 6ng bd ngdi chung véi nhau, cic ba me ngdi chung vdi nhau, cac bé trai ngdi chung v4i nhau va
céc bé gai ngdi chung v6i nhau.

b) Céc thanh vién trong 1 gia dinh luén ngoi canh nhau va hai dua con luén ngoi gitra bo me cua minh.

Loi gidi:
a) Xép 4 ong bd canh nhau c6 4! Cach (coi 1a phan tir A), twong tu xép 4 ba me, 4 bé trai va 4 bé gai ciing
c6 4! cach va ta budc lai thanh cac phan tid B, C, D
Xép 4 phan tir A, B, C, D ¢6 4! cach.
Viy theo quy tic nhin co 4!1.41.41.41.41=7962624 cach
b) Xép 4 thanh vién trong gia dinh A gém 1 6ng bd, 1 ba me, 1 con trai va 1 con gai sao cho hai dita con
luén ngoi gitra bd me cua minh ¢6 2!.2!=4 cach xép cac thanh vién cua gia dinh A
Tuong ty c6 4 cach xép cac thanh vién cua gia dinh B, C, D.
Xép 4 phan tr A, B, C, D c¢6 4! cach
Vay theo quy tac nhan c6 4.4.4.4.4!= 6144 cach.
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Vi du 20. C6 6 nam, 6 nit trong d6 ¢6 3 ban tén A, B, C. Hoi c6 bao nhiéu cach xép thanh mdt hang doc
de vao 16p sao cho:

a) Cac ban nit khong dung canh nhau.

b) Pau hang va cudi hang ludn 14 nam.

¢) Pau hang va cudi hang ludn cung phai.

d) Pau hang va cudi hang ludn khac phai.

e) A, B, C ludn dimg gan nhau.

f) A, B, C khong ai dirg gan nhau.

g) A, B dimg cach nhau ding 1 nguoi.

h) A, B cach nhau ding 2 nguoi.

Loi gidi:
a) Cac ban nit khong dung canh nhau nén 6 nit va 6 nam dung xen k& nhau.
Xép 6 ban nit xen k& 6 ban nam ¢ 2.6!.6!=1036800 cach.
b) Chon 2 ban nam xép dau hang c6 47 cach.
Xép 10 ban con lai vao giita ¢6 10! nén c6 AZ.10!=108864000 cach
¢) Xét truong hop dau hang va cudi hang ludn 1a nam (hodc ludn 1a nir) déu bang A:.10!=108864000
Do d6 sb cach xép ma dau hang va cudi hang luén cing phéi 1a 2.108864000 = 217728000
d) Chon ban dau hang c6 12 cach (1a nam hogc ni¥) thi ban cudi hang ¢ 6 cach (vi ddu hang va cudi hang
khéc phai)
Xép 10 ban con lai vao giita c6 10! nén cé: 12.6.10! = 261273600 cach.
e) Xép 3 ban A, B, C dung canh nhau c6 3!=6cach (coi la phﬁn tar X)
Xép phan tir X va 9 ban con lai c6 10! cach nén theo quy tic nhan c6 10!.3!=21772800 cach.

f) Xép 9 ban (khong gém A, B, C) thanh mdt hang ngang c6 9! cach. Khi d6 c¢6 10 vi tri cho cac ban A, B,
C sao cho khong c6 hai ban nao dung canh nhau

Do d6 c6 9!.4;, =32659200 cach.

g) Chon ra 1 nguoi (khong gdm A, B) ¢6 10 cach chon, xép A, B va nguoi d6 sao cho nguoi d6 dung gitra
c6 2 cach, nhu vay budc 3 nguoi nay thanh 1 phan tir X ¢ 10.3 = 30 cach.

h) Chon ra 2 ngudi (khong gém A, B) ¢o C; céch chon, xép A, B va 2 ngudi d6 sao cho 2 nguoi d6 ding
gilta A va B c6 2.2!= 4 cach, nhu vay budc 4 ngudi nay thanh 1 phan tir X c64C> cach

Xép phan tir X va 8 ban con lai c6 9! cach nén theo quy tac nhan co 4C}.9!= 65318400 cach.

Vi du 21. M4t 16p hoc c6 40 hoc sinh g6m 25 nam va 15 nit. Gido vién chi nhiém muén chon 5 hoc sinh
18p thanh mot doan dai bicu dé tham gia t6 chire 1€ khai giang Hoi ¢6 bao nhiéu cach:

a) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 khong c6 qua 3 nd.

b) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 ¢6 3 nam va 2 nii.

¢) Chon ra 5 hoc sinh, trong do6 ¢¢ it nhét 1 nam.

d) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh A va chi B khong thé ciing tham gia cling doan dai biéu.
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e) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh X va chi Y chi co thé hodc cung tham gia doan dai biéu hodc khong
cung tham gia.

Loi gidi:
a) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 khong cé qua 3 nit gdm cac trudng hop
TH1: 1 nit va 4 nam ¢6 C/,.C5
TH2: 2 nit va 3 nam ¢6 C,.Cy,
TH3: 3 nit va 2 nam ¢6 C;.C,
Theo tuy tic cong c6 C,.Cy, + CJ.Ca; + Cr.C, = 567750 cach
b) Chon 5 hoc sinh, trong d6 ¢6 3 nam va 2 nit ¢c6 C;.C;; = 241500 céch
¢) Chon ra 5 hoc sinh c6 C}, cach
Chon ra 5 hoc sinh trong d6 khong c6 hoc sinh nam ( toan nit) c6 Cfs cach
Do d6 c6 C;, —C;; = 655005 Cach chon ra 5 hoc sinh, trong d6 c6 it nhat 1 nam.
d) Chon ra 5 hoc sinh ¢6 C;, cach
Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh A va chi B cuing tham gia ciing doan dai biéu c6 1.C3, céch.
Nhu vay ¢6 C}, —Cs, = 650238 cach sao cho A va chi B khong thé cling tham gia doan dai biéu.
¢) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh X va chi Y cung tham gia doan dai biéu 1.C337 cach
Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh X va chi Y cung khong tham gia doan dai biéu C358 cach

Suy ra c6 1.C;, + Cj, = 509712 céch.

Vi du 22. Mdi ban dai c6 hai day ghé ddi dién nhau, mdi diy c6 6 ghé, Ngudi ta mudn xép chd ngdi cho 6
hoc sinh trudng A va 6 hoc sinh truong B vao ban noi trén. Hoi c6 bao nhiéu cach xép trong mdi truong
hop sau:

a) Bét ¢t 2 hoc sinh nao ngéi canh nhau hodc ddi dién nhau thi khac truong voi nhau.

b) Bt cr 2 hoc sinh nao ngdi ddi dién nhau thi khac truong véi nhau.

Loi gidi:
a) Xép chd ngdi cho 2 nhom hoc sinh ¢ 2 cach xép
Trong nhom hoc sinh truong A, ¢ 6! cach xép 6 hoc sinh vao 6 chd ngdi
Trong nhém hoc sinh trudng B, ¢6 6! cach xép 6 hoc sinh vao 6 chd ngdi
Vay ¢ 2.6!.6!=1036800 cach xép
b) Hoc sinh tht nhat ctia truong A c¢6 12 cach chon ghé
Chon hoc sinh truong B ngéi dbi dién hoc sinh thir nhat truong A c6 6 cach
Chon hoc sinh tht hai truong A ¢6 10 cach chon ghé
Chon hoc sinh truong B ngéi dbi dién hoc sinh thir hai truong A ¢6 5 cach
Chon hoc sinh thtr ba trudng A ¢ 8 cach chon ghé
Chon hoc sinh truong B ngéi ddi dién hoc sinh thir ba truong A c6 4 cach
Chon hoc sinh thir tu trudng A ¢ 6 cach chon ghé
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Chon hoc sing trudng B ngdi d6i dién hoc sinh thir tu trudng A ¢6 3 cach

Chon hoc sinh thtr ndm trudng A c6 4 cach chon ghé

Chon hoc sinh truong B ngéi ddi dién hoc sinh thir ndm truong A c6 2 cach

Chon hoc sinh tht sau truong A c6 2 cach chon ghé

Chon hoc sinh truong B ngéi dbi dién hoc sinh thu sau truong A ¢6 1 cach chon ghé
Vay ¢6 12.6.10.5.8.4.6.3.4.2.2.1=33177600 cach xép

DANG 4. BAI TOAN PEM CO YEU TO HINH HQC.

Mot s6 két qua quan trong can leu y:

o KO 1: Véi n diém cho truée trong do khéng cé 3 diém nao thang hang thi sé dwong thang dwoc tao ra
la C2, 56 véc to cé diém dau va diém cudi ldy tie n dinh la A?.

e KO 2: Cho da gidc 16i n canh, sé dwong chéo cia da gidc la Cl-n

e KO 3: Cho da gidc 16i n canh, xét cdc tam gidc c6 3 dinh la 3 dinh ciia da gidc, khi dé

- 86 tam gidc c6 ding 1 canh chung véi da gidc la n(n —4)

- 86 tam gidc c6 ding 2 canh chung véi da gidc la n.

- 86 tam gidc khéng cé canh chung véi da gide la C) —n (n - 4) -n

e KO 4: Cho da gidc déu cé 2n canh, so cic tam gidc vuoéng cé 3 dinh la cac dinh cia da gidc
n.(2n-2)

e KO 5: Cho da gidc déu cé n canh, sé tam gidc nhon dwoc tao thanh tir 3 trong n dinh ciia da gidc la:
C - (s6 tam gidc tit + 56 tam gidc vuéng)

e KO 6: Cho da gidc déu cé n canh, sé tam gidc tii c6 3 dinh la cac dinh ciia da gide dwge tinh béi
cong thirc:

Néu n chain —n.C2.,

2
Néunlé —n.C>
2

e KO 7: Cho da gidc 16i n canh, xét cdc tir gidc ¢6 4 dinh la cdce dinh cia da giGe, khi @6

- 86 tir gidc c6 duing 1 canh chung véi da gidc la nx [an_4 —(n - 5)]&) A

n (n -5 )
2

- 86 tir gidc 6 ding 2 canh chung véi da gidc la n(n—5)+ — B

- 6 tir gide c6 ding 3 canh chung véi da gide la n—> C

- 86 tir gidc khéng cé canh chung véi da gidc la c! —(A +B+ C)

e KO 8: Cho da gidc déu cé 2n dinh.

S6 tir gidc co 4 dinh la 4 dinh cua da gidc va tao thanh HINH CHU NHAT la Cj
e KOQ9: Cho da gidgc déu cé 4n dinh.

S6 tik gidc ¢6 4 dinh la 4 dinh cia da gidc va tao thanh HINH VUONG la n

Vi du 1. Cho 10 diém trong khong gian, trong d6 khong c6 3 diém nao thang hang.
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a) C6 bao nhiéu duong thiang di qua ting cap diém?
b) C6 bao nhiéu vecto ndi timg cip diém?
¢) C6 bao nhiéu tam giac c6 dinh 1a 3 trong 10 diém trén?

d) Néu trong 10 diém trén khong c6 4 diém nao dong phang, thi co bao nhiéu tir dién duoc tao thanh?

Loi gidi:
a) Cr 2 diém c6 1 dudng thang di qua nén c6 C;, duong thang can tim.
b) Vecto c6 phan biét diém du cudi nén véi 2 diém co 2 vecto nén cé 47, vecto.
¢) Ctr 3 diém lap thanh mot tam giac nén cd C;, tam giac.

d) Ctr 4 diém khong dong phang thi tao thanh 1 tir dién nén c6 C;t t dién dugc thiét 1ap.

Vi dy 2. Cho da gidc 16i ¢6 n canh (n>4)

a) Tim n dé da giac c6 s6 duong chéo bang s canh?
b) Gia st 3 duong chéo cung di qua 1 dinh thi khong dong quy. Hiy tinh s giao diém (khong phai 1a
dinh) cua cac duong chéo dy?

Loi gidi:
a) Clr 2 diém tao thanh 1 duong thing gom dudng chéo va canh, suy ra sé duong chéo 1a C —n

!
Suy ra Cf—nzn@L:%@n:S
21(n-2)!
b) Giao diém cta 2 duong chéo cta 1 da giac 10i (khong phai 1a dinh) chinh 13 giao diém cua 2 duong
chéo mot tir gidc ma 4 dinh cta no 1a 4 dinh cia da gidc. Vay s giao diém phai tim bang sd tir giac véi 4

dinh thudc 7 dinh cua da giac: C;

Vi du 3. Cho mét da giac 10i ¢6 n — canh (neN,b>3)
a) Tim s6 duong chéo cua da gidc. Hay chi ra 1 da giac c6 s6 canh bang s6 duong chéo?
b) C6 bao nhiéu tam giac c6 dinh trung véi dinh cua da giac?

c¢) C6 bao nhiéu dieém gitia cac duong chéo?

Loi gidi:
a) Clr 2 diém tao thanh 1 duong thing gom dudng chéo va canh, suy ra sé duong chéo 1a C> —n
n!

Néu da giac c6 s6 canh bang sb dudong chéo thi Cl-n=n @2'(—'2)':211 oSn=5
(n—=2)!

-2)(n-1 5
b) Chon 3 trong 7 dinh ta thu dugc C) = W tam giac can lap.

n(n—l)(n—Z)(n—3)

24

¢) Ctr 4 dinh tao thanh 2 dudng chéo mg véi 1 giao diém, vay co Cl=

Vi du 4. Tim s6 giao diém t6i da cua:
a) 10 duong thiang phén biét.
b) 10 duong tron phan biét?

¢) 10 duong thiang va 10 duong tron trén?

Trang 22




Loi gidi:
a) Clr 2 dudng thang phan biét tao thanh 1 giao diém. Vay c6 C2 =45 giao diém.
b) Cir 2 dudng tron phéan biét tao thanh 2 giao diém. Vay co 2C% =90 giao diém.

¢) Cir 1 duong thang va 1 duong tron tao thanh 2 giao diém, suy ra 2.10.10 =200 giao diém don. Két
hop hai cdu a va b ta ¢ 200+ 45+90 =335 giao diém.

Vi dy 5. Cho hai dudng thing song song (d,),(d,). Trén (d,) lay 17 diém phan biét, trén (d,) lay 20

diém phan biét. Tinh s6 tam giac c6 cac dinh 14 3 diém trong s6 37 diém da chon trén (d,) va (d,)

Loi gidi:
S6 tam giac c6 cac dinh 1a 3 diém trong s6 37 diém da chon trén (dl) va (dz) :
TH1: 1 diém trén duong (d,) va 2 diém trén dudng (d,)
= Sb tam giac 1a C/,.C5, =3230
TH2; 2 diém trén duong (d,) va 1 diém trén duong (d,)
= Sb tam giac 1a C,,.C}, = 2720

Do d6, tong sb tam giac c6 cac dinh 1a 3 diém trong sé 37 diém da chon 1a 3230+ 2720 = 5950

Vi du 6. Cho mit phing cho da giac déu H c¢6 20 canh. Xét cac tam giac c6 ba dinh dugc l4y tir cac dinh
cua H.

a) C6 tat ca bao nhiéu tam gidc nhu vay?

b) C6 bao nhiéu tam giac c6 dung hai canh la canh cua H?

c¢) Co6 bao nhiéu tam giac c6 ding mot canh la canh cua H? C6 bao nhi€u tam giac khong c6 canh nao l1a
canh ctua H?

Loi gidi:

a) ba giac H c6 20 canh = ¢4 20 dinh
Mot tam giac dugce tao boi 3 dinh = Co C;’O =1140 tam giac c6 ba dinh duoc léy tr cac dinh cia H.
b) C6 bao nhiéu tam giac c6 dung hai canh la canh cua H?
Tam giac c6 dung 2 canh la canh cia H = 3 dinh cua ching s& 14 3 dinh ké nhau thudc H.
Chon 1 dinh chung cua 2 canh 1a 2 canh cta da giac thi chi c6 1 cach chon = Co C;O =20 dinh hay co
20 tam gidc c6 dung hai canh la canh cta H.
¢) Ta s& tinh qua phan bu:

e (o6 bao nhiéu tam giac c6 dang mot canh la canh cua H?
DPé ¢6 1 canh la canh cua H, ta s& chon 2 dinh ké nhau trong 20 dinh da cho = Co6 20 cach chon 1 dinh
con lai s€ c6 18 dinh con lai trir di 2 dinh ké ta con lai 16 dinh thoéa man
= C6: 20.16 =320 tam giac c6 dung mot canh la canh cuia H

e (o6 bao nhiéu tam giac khong c6 canh nao la canh cta H?

S6 tam giac khong c6 canh nao ciia H chinh la bang tong s6 tam giac c6 ba dinh dugc lay tir cac dinh cia
H trir di s6 tam giac c6 2 va 1 canh la canh cua H: 1140-320—-20 =800

Vidu 7. Cé 10 diém 4, B, C, ... trén mit phang trong d6 khong c6 3 diém nao thang hang.
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a) Noi chung lai ta duogc bao nhiéu dudng thang? Trong d6 c¢6 bao nhiéu duong khong di qua 4 hay B?
b) C6 bao nhiéu tam giac dinh boi cac diém trén? Bao nhiéu tam giac chira diém 4? Bao nhiéu tam giac
chira canh AB?

Loi gidi:

a) Ta xét tung cau hoi nho:

e Tir 10 diém da cho, ndi 2 diém bat ki ta s& dugc 1 duong thang = C6 C}, =45 duong thang

e DPudng thiang khong di qua 4 hay B, tiic 1a cac duong thang sé& chi dwoc tao tir 8 diém C, D, ...
= C6 C7 =28 duong thing
b) Ta xét tung cau hoi nho:

e (6 bao nhiéu tam giac dinh béi cac diém trén?
Mbi tam giac c¢6 3 dinh, do d6 s6 tam gidc duoc tao bdi cac diém trong 10 diém da cho 1a C;, =120

e Bao nhiéu tam giac chira diém 4?
C6 dinh diém 4. Trong 9 diém con lai, léy 2 diém dé duoc 1 doan théng = Co C92 =36 doan théng, tlre
1a ¢6 36 tam giac chira diém A.

e Bao nhiéu tam giac chura canh AB?

C6 dinh canh 4B cua tam giac. Khi do, 1 dinh con lai ctia tam giac c6 8 su lya chon. Do d6, c6 8 tam giac
chira canh AB.

Vi du 8. C6 p diém trong mit phing trong d6 c6 ¢ diém thang hang, s6 con lai khéng ¢ 3 diém nao thing
hang. Néi p diém d6 lai voi nhau. Hoi:
a) C6 bao nhiéu duong thang?

b) Chung tao ra bao nhiéu tam giac?

Loi gidi:
a) Tur p diém trong mit phang ta s& 1ap duoc C}f = #'_2)‘ = % p ( p- 1) duong thing
Nhung trong p diém di cho lai c6 ¢ diém thang hang nén s& bi tring
Cl-1 :#’_2)!—1 :%q(q—l)—l duong thang
= Co %(p(p—l)—q(q—1)+2) duong thing
b) Tur p diém trong mét phing ta s& lap dugc C; = ?ﬂ(%l?))' = ép(p ~1)(p—2) tam giac
Nhung trong p diém da cho lai c6 ¢ diém thang hang nén s& c6
(o =#l3)' = éq(q —1)(¢—2) khong la tam giac

= C6 %(p(p—l)(p—Z)—q(q—l)(q—2)) tam gidc

Vi du 9. Cho p diém trong d6 c¢6 ¢ diém cing nam trén 1 dudng tron, ngoai ra khong c6 4 diém nao dong
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phang. Hoi c6 bao nhiéu:
a) Puong tron, mdi dudng di qua ba diém?

b) Tt dién véi cac dinh thude p diém d6?

Loi gidi:
a) Ttr p diém da cho ta sé tao duoc C; duong tron (mdi dudng di qua 3 diém, chwa xét dén diém cing
nam 1 dudng tron)

nhung trong p diém da cho lai c6 ¢ diém cung nam trén 1 dudng tron nén s& bi tring C: —1 dudng tron
4 3 3 \ \ X \ . 4
= Co C, -C, +1 dudng tron, moi duong di qua 3 diém

b) Tir p diém da cho s& tao duge C; tir dién (céc dinh thudc p diém, chua xét dén ¢ diém cung ndm 1
duong tron)

<X ~ ., A \ Y ~ \ \ ~ ~ 4 ~ NN
Nhung trong p di€ém da cho lai c6 g di€ém cung nam trén 1 duong tron nén s€ c6 C,; khong 1a tir dién

= Co C;1 - C; tir dién véi cac dinh thudc p diém da cho

Vi du 10. Cho da gidc (H) c6 n dinh (neN,n>4). Biét s6 cac tam gidc c6 3 dinh la dinh ctia (H) va

khong c6 canh nao 1a canh ciia (H) gp 5 1an sd cac tam giac c¢6 3 dinh 1a dinh ciia (H) va c6 ding 1 canh
1a canh cta (H). Khang dinh nao sau day dung?

A. ne[4;12] B. ne[13;21] C. ne[22;30] D. ne[31;38]

Loi gidi:
S6 tam giac tao thanh c6 3 dinh 1a 3 dinh cua da giac 1a c
S6 tam giac tao thanh c6 dung 2 canh 1a canh cua da giac 14 n.

S6 tam gidc tao thanh c6 ding 1 canh 1a canh cua da gidc 1a n(n—4)

— s tam giac tao thanh khéng c6 canh ndo la canh cia da giac 1a C -n-n (n - 4)
Theo gid thiét, ta c6 C2 —n—n(n—4)=5n(n—4) < [Z =3 (thoa man)

Chon D

Vi du 11. Cho mot da giac déu gdm 2n dinh (n >2.ne N). Biét rang s6 tam giac vudng c6 3 dinh la cac
dinh cua da giac bang 112. Tim n.
A.n=4 B. n=5 C.n=8 D. n=10

Loi gidi:
Pé ba dinh duoc chon tao thanh tam gidc vudng khi va chi khi ¢ hai dinh trong ba dinh 13 hai dau mut

ctia mot duong kinh ciia dudng tron ngoai tiép da giac va dinh con lai 1a mot trong sd (2n —2) dinh con
. s o A 2N . ,
lai cua da giac. Da giac c6 2n dinh nén c6 > =n duong kinh.

e Sbcach chon 1 duongkinhla C! =»

e 86 cach chon 1 dinh con lai trong (2n—2) dinh1a C}, , =2n-2
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Do d6 s6 tam gidc vudng la n(2n—-2)—£—>n(2n-2)=112=>n=8

Chon C

Vi du 12. Cho da gidc déu c6 20 dinh. Chon ngau nhién 3 dinh ciia da giac déu, s6 tam giac tao thanh la
tam giac vudng nhung khong phai vuong can la bao nhiéu?

Loi gidi:
o S0 tam gidc vudng: n(2n—2)=10.18 =180
e S6 tam giac vudng can: Ctr mdi cach chon 1 dudng kinh 1a ¢6 2 tam giac can (2 diém tao nén tam
giac can 1a giao diém cua duong thiang qua tam vudng goc voi duong kinh da chon véi dudng
tron). Do d6 ¢6 10.2 tam giac vuong can.

= S tam giac vuéng nhung khong vudng can 1a: 180 —20 =160

Vi du 13. Cho da giac déu c6 15 dinh. S6 tam giac ¢6 3 dinh dugc chon trong 15 dinh cia da giac va co
dic diém 1a tam giac can nhung khong phai tam giac déu 1 bao nhiéu?

Loi gidi:
e Danh s6 céc dinh ciia da giac 13 4,; 4,;... 4,
e (6 dinh 1 dinh, gia st 1a dinh 4,, khi d6 s& c6 tam gidc can nhan 4, lam dinh d6 la
AA A A GAA A A, ; A A A AL AA,;. A4 A A, (cach nhé tong chi s6 ciia 2 dinh con lai bang 17), dé
thdy c6 7 tam giac nhu nay.

Hoan vi céc dinh thi s6 tam giac can 1a 15.7 =105
e S6 tam giac déu c6 3 dinh 1a cac dinh cia da giac 1a 1?5 =5 tam giac.

e Tuy nhién, trong cic tam giac cin di xac dinh & trén c6 ca tam giac déu, do moi tam giac déu thi
déu can tai 3 dinh nén tam giac déu duoc dém 3 lan.

Do viy s6 tam gic thoéa min yéu cau bai toan 1a 105—15 =90

Chii Y: Qua bdi todn trén ta c6 thé mé réng nhw sau:

Cho da gidc déu c6 3n dinh (n la 56 1é)
3n-1

- 86 tam gidc cdn c6 3 dinh ldy tir cdc dinh ciia da gidc la 3n.

- 86 tam gidc déu c6 3 dinh ldy tir cdc dinh cia da gide la n
3n—-1

- 86 tam gidc cdn nhing khéng déu ¢é 3 dinh ldy tir cac dinh cua da gide la 3n. -n

Vi du 14. Cho da giac déu 100 dinh noi tiép mot dudng tron. S6 tam giac ti duoc tao thanh tir 3 trong 100
dinh cua da giac la
A. 44100 B. 58800 C. 78400 D. 117600

Loi gidi:
Cich 1: Panh s6 cac dinh 1a 4, 4,,..., 4,
Xét duong chéo A4, 4;, cua da gidc 1a duong kinh ctia duong tron ngoai tiép da giac déu chia duong tron ra

lam hai phan, mdi phan c6 49 diém: tir 4, dén A, va A, dén A4,
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Khi d6, mdi tam gidc c6 dang 4 4.4 , la tam gidc tu néu 4; va A, cung nam trong nira duong tron

e Chon ntra dudng tron: c6 2 cach chon.

e Chon hai diém 4,4, 1a hai diém tiy y dugc lay tir 49 diém 4,, 4;,..., 45, ¢ C;, =1176 céch
chon.
Gia sit 4, ndm gilta 4 va A, thi tam gidc 44,4, th tai dinh 4. Ma A4, 44 =A4 A4 A, nénkét qua bi
13p hai lan.

e (6 100 cach chon dinh

Viy sb tam giac tu 1a w =117600

Chon D
Cich 2: Ap dung cong thiic giai nhanh ta c6 n.C>_, =100.C;, =117600

2

Vi du 15. Cho da giac c6 20 dinh. C6 bao nhiéu tir giac dugc tao thanh ma c6 cac dinh 1a cac dinh cua da
giac va c6 dung 1 canh chung voi da giac?

Loi gidi:
Ap dung cong thirc giai nhanh: n.[Cj_4 —(n— 5)]”;20>2100
Chon B

Vi du 16. Cho da giac déu c6 20 canh. C6 bao nhiéu hinh chir nhat dugc tao thanh nhung khong phai 1a
hinh vuéng, co cac dinh la dinh cta da giac déu da cho?

Loi gidi:
e S4 hinh chit nhat duoc tao thanh (bao gf”)m cd hinh vuong) la Cfo =45
£y A R . 20
e S0 hinh vuéng dugc tao thanh 1a " =5

Vay s6 hinh chit nhat thoa man yéu cau bai toan 1a 45—5 =40
Chon B

BAI TAP TU LUYEN

Cau 1. Trong mot da hoi cubi nim & mot co quan, ban to chire phat ra 100 vé x0 b danh tir 1 dén 100

cho 100 ngudi. X6 s6 co 4 giai: 1 giai nhat, 1 giai nhi, 1 giai ba, 1 giai tu. Két qua 1a viéc cong b ai
trang giai nhit, giai nhi, giai ba, giai tu. Hoi c6 bao nhiéu két qua c6 thé?

A. 94109040 B. 94109400 C. 94104900 D. 94410900
Cau 2. Trong mét da hoi cudi nim & mét co quan, ban t6 chuc phat ra 100 vé x0 s danh tir 1 dén 100
cho 100 ngudi. X6 s6 co 4 giai: 1 giai nhét, 1 giai nhi, 1 giai ba, 1 giai tu. Két qua 1a viéc cong b ai
trang giai nhét, giai nhi, giai ba, giai tu. Hoi c6 bao nhiéu két qua co thé néu biét ring nguoi giir vé sb
47 duoc giai nhat?

A. 944109 B. 941409 C. 941094 D. 941049
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Cau 3. Trong mét da hoi cudi nim & mét co quan, ban t6 chuc phat ra 100 vé x0 sb danh tir 1 dén 100
cho 100 ngudi. X6 s6 co 4 giai: 1 giai nhat, 1 giai nhi, 1 giai ba, 1 giai tu. Két qua 1a viéc cong b ai
trang giai nhat, giai nhi, giai ba, giai tu. Hoi c6 bao nhiéu két qua co thé néu biét ring nguoi giir vé sb
47 tring mot trong bon giai?

A. 3766437 B. 3764637 C. 3764367 D. 3764376
Cau 4. Mot tai dung 6 bi tréng, 5 bi xanh. Léy ra 4 vién bi tir tai d6. Hoi ¢6 bao nhéu cach léy ma 4 vién
bi ldy ra c6 du 2 mau.

A. 300 B. 310 C. 320 D. 330
Cau 5. Mot nhom hoc sinh ¢6 6 ban nam va 5 ban nit. Hoéi c6 bao nhiéu cach chon ra 5 hoc sinh trong
do6 c6 cd nam va nix?

A. 455 B.7 C. 456 D. 462
CAu 6. Dé chao mung ky ni€m thanh 1ap Poan TNCS Hb Chi Minh, nha trudng td chirc cho hoc sinh cim
trai. Lép 10A ¢6 19 hoc sinh nam va 16 hoc sinh nit. Gido vién can chon 5 hoc sinh dé trang tri trai. Hoi
¢6 bao nhiéu cach chon 5 hoc sinh sao cho ¢6 it nhat mot hoc sinh nit? Biét rang hoc sinh nao trong 16p
cling c6 kha nang trang tri.

A. C;, B. C,-C;, C. C,-C, D. C;,
Céu 7. Co 10 doi bong thi ddu theo thé thirc vong tron mét luot, thang duoc 3 diém, hoa 1 diém, thua 0
diém. Két thic giai diu, téng cong diém sb cua tat ca 10 doi la 130. Hoi c6 bao nhiéu tran hoa?

A.S B.6 C.7 D.8
Cau 8. Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 25 nam va 15 nit. Gido vién can chon 3 hoc sinh tham gia
vé sinh cong cong toan trudng.Hoi cd bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh trong d6 c6 nhiéu nhat 1 hoc sinh
nam?

A. 2625 B. 455 C. 2300 D. 3080
Céu 9. C6 12 hoc sinh gidi gdm 3 hoc sinh khdi 12, 4 hoc sinh khdi 11 va 5 hoc sinh khdi 10.Hoi c6 bao
nhiéu cach chon ra 6 hoc sinh trong s6 hoc sinh gioi d6 sao cho mdi khéi c6 it nhat mot hoc sinh?

A. 85 B. 58 C. 508 D. 805
Cau 10. Doi hoc sinh gioi cap truong mén tiéng Anh cta truong THPT X theo timg khéi nhu sau: khoi
10 ¢6 5 hoc sinh, khdi 11 ¢6 5 hoc sinh va khéi 12 ¢6 5 hoc sinh. Nha truong can chon mot doi tuyén gém
10 hoc sinh tham gia IOE cép tinh. Tinh s6 cach 1ap doi tuyén sao cho c6 hoc sinh ca 3 khéi va c6 nhidu
nhat 2 hoc sinh khoi 10?

A. 50 B. 500 C. 502 D. 501
Cau 11. D0i van nghé ctia mdt nha truong gém 4 hoc sinh 16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B,va 2 hoc sinh
16p 12C. Can chon ngau nhién 5 hoc sinh tir ddi van nghé d6 dé bicu dién trong 1& bé giang. Hoi ¢6 bao
nhiéu cach chon sao cho 16p nao ciing c6 hoc sinh dugc chon va co it nhét 2 hoc sinh 16p 12A?

A. 80 B. 78 C.76 D. 98
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Céu 12. Mot hop dung 5 vién bi mau do, 3 vién bi vang va 4 vién bi mau xanh. Hoi c6 bao nhiéu cach lay
ra 4 vién bi trong d6 s vién bi d6 16n hon s6 vién bi vang?

A. 654 B. 275 C. 462 D. 357
Cau 13. Trong kho dén trang tri dang con 5 bong dén loai I, 7 bong dén loai 11, cac bong dén déu khac
nhau vé mau sic va hinh dang. Liy ra 5 bong dén bat ky. Hoi c6 bao nhiéu kha ning xay ra sd bong deén
loai I nhiéu hon s6 bong dén loai I1?

A. 246 B. 3480 C. 3360 D. 245
Céu 14. Trong hop c6 5 qua cau d6 va 7 qua cau xanh kich thudc giéng nhau. Liy ngu nhién 5 qua cau
tir hop. Hoi c6 bao nhiéu kha ning ldy dugc sé qua ciu do nhiéu hon s qua cdu xanh?

A. 245 B. 3480 C. 246 D. 3360
Ciu 15. Cho hai diy ghé dugc xép nhu sau:

Diy 1 Ghé s6 1 Ghé s6 2 Ghé s6 3 Ghé s6 4

Diy 2 Ghé s6 1 Ghé s6 2 Ghé s6 3 Ghé s6 4

Xép 4 ban nam va 4 ban nit vao hai diy ghé trén. Hai ngudi duoc goi la ngdi doi dién v6i nhau néu ngdi
& hai diy va c6 cling s6 ghé. C6 bao nhiéu xép dé ban nam ngdi dbi dién véi mot ban nir?

A. 41412¢ B. 414! C. 412 D. 41412
Cau 16. Mot hop c6 6 vién bi xanh, 5 vién bi d6 va 4 vién bi vang. Hoi c6 bao nhi€u cach chon ngﬁu
nhién 5 vién bi sao cho c¢6 du ca ba mau?

A. 840 B. 3843 C.2163 D. 3003
Cau 17. Xép 3 ban hoc sinh 16p A, 2 ban hoc sinh 16p B, 1 ban hoc sinh 16p C thanh mét hang doc. Sé
céch xép sao cho hai ban hoc sinh ciing 16p khong dtng lién nhau 1a

A.72 B. 120 C. 186 D. 160
Cau 18. T cac s6 tu nhién 0, 1, 2, 3, 5 ¢ thé 1ap duoc bao nhiéu sé ty nhién khong chia hét cho 5 gdm 4
chir s d6i mot khac nhau?

A. 120 B. 54 C.72 D. 69
Céu 19. Cho tap hop 4={0;1;2;3;4;5;6} . Tl 4 14p dugc bao nhiéu s6 tw nhién chén c6 4 chit s6 khac

nhau va nho hon 4012?

A. 180 B. 240 C. 200 D. 220
Cau 20. Vi céac chix s6 2, 3, 4, 5, 6 ¢6 thé 1ap dugc bao nhiéu s6 tu nhién c6 nam chit s6 doi mot khac
nhau trong d6 c6 hai chit s6 3, 6 khong dting canh nhau.

A. 82 B. 120 C. 96 D.72
Cau 21. C6 bao nhiéu chit s6 c6 4 chit s khac nhau va khac 0 ma trong ¢6 mdi s6 luén ludn co mit hai
chit s6 chan va hai chir s6 16?

A. 41CIC! B. 31C2C? C. 41c2¢C? D. 31C2C?
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Cau 22. T cac chirsd 0, 1,2, 3, 4 1ap duoc bao nhiéu s6 tu nhién chén co 4 chit s6 khac nhau sao cho sb
d6 c6 chira hai chir s6 2 va 3, ddng thoi hai chit s6 nay dimg canh nhau?

A. 20 B. 16 C.14 D. 18
Céu 23. Lap duoc bao nhiéu s6 tu nhién c6 10 chit s6 tir 2 s6 0 va 1 sao cho trong d6 khong ¢6 2 s6 1 nao
dang canh nhau?

A. 54 B. 51 C.59 D. 55
Cau 24. T céac chir s6 ciia tip hop 4= {0;1;2;3;4;5} lap duoc bao nhiéu sO tu nhién chan c6 it nhat nim
chit sé va céc chir s6 d6i mot phan biét?

A. 405 B. 624 C.312 D. 522
Cau 25. C6 bao nhiéu sb tu nhién c6 4 chit s6 khac nhau sao cho trong mdi sb d6 c6 mot chit s xuat
hién hai 1an, cac chit s6 con lai xuat hién khong qua mot 1an?

A. 3888 B. 3672 C. 1512 D. 1944
Cau 26+. Cho tap hop S={1;2;3;4;5;6}. Goi M 1a tip hop cac s6 tu nhién c6 6 chit sb d6i mot khac

nhau l4y tir S sao cho tong cac chit s6 hang don vi, hang chuc va hang trim 16n hon tng chir s cac hang
con lai 3 don vi. Tinh téng T cua cac phan tir trong tap hop M.
A. T =11.003.984 B. T'=36.011.952 C. T =12.003.984 D. T =18.005.967
Céu 27. Bién s xe may tinh K gom 2 dong.
Dong thir nhat 1a 68XY, trong d6 X 1a mot trong 24 chir cai, Y 1a mot trong 20 chit sb.
Dong thir 2 1a abce.de, trong d6 a, b, ¢, d, e 1a chir $0.
Bién sb xe dugc cho 1a dep khi dong thir 2 c¢6 tdng cac chir sb tan ciing bang 7 va c6 dang 4 chit s6 gidng
nhau. Héi ¢6 bao nhiéu cach chon 2 bién s trong cac bién dep dé dem ban diu gia?
A. 71994000 B. 4663440 C. 143988000 D. 12000
CAu 28+*. C6 bao nhiéu sd tw nhién c6 5 chit sb abcde théa min a<b<c<d<e hoac
azb>c>d>e?
A. 30240 B. 15120 C. 3279 D. 3280
Céu 29. S6 giao diém t6i da cta 5 duong tron phan biét 1a?
A. 10 B. 20 C.18 D. 22
Ciau 30. S6 giao diém t6i da cta 10 dudng thang phan biét 1a
A. 50 B. 100 C. 120 D. 45
Cau 31. Vi da giac 16i 10 canh thi sé duong chéo 1a
A.90 B. 45 C.35 D. Mot s6 khéc
Céu 32. Cho da giac déu n dinh, ne N va n>3. Tim n biét rang da gic da cho 135 duong chéo.
A.n=15 B. n=27 C.n=8 D. n=18
Ciu 33. Cho 10 diém trén duong tron. Co bao nhiéu véc to khac véc to khong tao nén tir 10 diém trén?

A. 20 B. 45 C.9 D. 30
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Céu 34. Cho mét da giac déu 2n dinh (n >2.neN ) Tim n biét sb hinh chit nhat dugc tao ra tir bén
dinh trong s6 2n dinh cua da giac d6 1a 45.

A.n=12 B. n=45 C.n=9 D. n=10
Ciu 35. Cho 15 diém phén biét cung nam trén mot dudng tron. S6 tam giac c6 dinh 1a ba trong s6 15
diém da cho l1a

A. 15! B. 15° C. C; D. 4
Cau 36. Cho hai dudng thang song song d, va d,. Trén d, 1y 17 diém phan biét, trén d, 1iy 20 diém
phan biét. Tinh s6 tam gidc ma c6 cac dinh duoc chon tir 37 diém nay.

A. 5690 B. 5960 C. 5950 D. 5590
Cau 37. Cho hai duong thang song song d,, d, song song voi nhau. Trén d, c6 10 diém phan biét, trén
d,c6 8 diém phan biét. Hoi co thé lap dugc bao nhiéu tam gidc ma 3 dinh ciia mdi tam gidc lay tir 18
diém da cho?

A. 360 B. 280 C.153 D. 640
Cau 38. Trong mit phang c6 bao nhiéu hinh chit nhat dugc tao thanh tir 4 dudng thiang phan biét song
song v6i nhau va 5 dudng thing phan biét vuéng goc véi 4 dudng thing song song do?

A. 60 B. 48 C.20 D. 36
Céu 39. Trong mit phang cho tap hop P gdm 2018 diém phan biét. Hoi c6 bao nhiéu doan thing ma hai
dau mut thudc P?

! ! ! !
A 2018! B 2016! 2018! D 2018!

=00 =0 c. ===

" 2016 I T2l " 2016!.2!

Ciau 40. Cho 10 diém, khong c6 3 diém nao thang hang. Hoi ¢ bao nhiéu dudng thang khac nhau tao boi
2 trong 10 diém noi trén?

A. 90 B. 20 C. 45 D. Mot s6 khéc
Ciu 41. Trong mit phang, cho 6 diém phén biét sao cho khong c6 ba diém nao thang hang. Hoi c6 thé
lap dugc bao nhi€u tam giac ma cac dinh cua no6 thudc tap diém da cho?

A 15 B. 20 C. 60 D. Mot s6 khéc
Cau 42. Cho 10 diém phan biét 4 4,4,,...., 4, trong d6 co 4 diém A4, 4,, 4, A, thang hang, ngoai ra
khong c6 3 diém nao thing hang. Hoi c6 bao nhiéu tam giac c6 3 dinh dugc 1ay trong 10 diém trén?

A. 96 tam giac B. 60 tam giac C. 116 tam giac D. 80 tam giac
Ciu 43. Cho mat phang chira da giac déu H c¢6 20 canh. Xét tam giac c6 3 dinh duoc lay tir cac dinh cua
H. Hoi c6 bao nhi€u tam giac c6 dung 1 canh cia H ?

A. 1440 B. 320 C. 1120 D. 816
Ciu 44. Cho da giac déu 4,4, 4,...., A, ndi tiép dudng tron (O). Tinh s hinh chit nhat c6 cac dinh 1a 4
trong 30 dinh cua da giac do.

A. 106 B. 105 C. 246 D. 3360
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Cau 45. Cho duong tron tam O c6 12 diém phan biét. Tu cac diém da cho c¢6 thé tao dugc bao nhiéu tir
giac nodi tiép duong tron tim O ?

A.3 B. C}, C. 4! D. 4},
Céu 46. Cho mot da giac 16 (H) ¢6 10 canh. Hoi c6 bao nhiéu tam gidc ma ba dinh cua n6 1a ba dinh
(H ) nhung ba canh khong phai ba canh cua (H ) ?

A. 40 B. 100 C. 60 D. 50
Cau 47. Mot con chau chau nhay tu géc toa do la A(9;0) doc theo truc Ox cta hé truc toa do Oxy. Hoi
con chau chiu c6 bao nhiéu cach nhay dé dén diém 4, biét mdi 1an né co thé nhay 1 budc hoic 2 budc (1
budc co do dai 1 don vi)?

A. 47 B. 51 C.55 D. 54
Cau 48. Cho tr giac ABCD. Trén cac canh AB, BC, CA, AD lan lugt léy 3; 4; 5; 6 diém phan biét khac
céc diém 4, B, C, D sao cho ba diém trén ba canh bét ki khong thang hang. S tam giac phan biét co cac
dinh 1a cac diém vira ly 1a

A. 781 B. 624 C.816 D. 342
Céu 49. Cho da giac déu 10 canh ndi tiép duong tron (0). Hoi ¢ bao nhiéu hinh thang can c6 bén dinh 1a
dinh cua da giac déu do?

A. 80 B. 70 C. 105 D. 210
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PAP AN VA LOI GIAI BAI TAP TU LUYEN
1-B 2-C 3-D 4-B 5-A 6-B 7-A 8-D 9-D 10-B
11-B |[12-B [13-D [14-C [15-A [16-C |17-A |18B |[19-D |20-D
21-C  |22-B |23-B [24-B |25-A [26-B [27-A |28-C [29-B |30-D
31-C [32-D [33-C [34-D |[35-C |[36C- |[37-D |[38-A [39-D |40-C
41-B | 42-C |43-B |44-B |45-B | 46-D |[47-C |48-A |49-B

Cau 1: Mdi két qua ing véi mot chinh hogp chap 4 ciia 100 phan tir, do d6 ta co: A4, = 94109400 két
qud. Chon B
Céu 2: Vi nguoi giit vé s6 47 tring giai nhat nén mdi két qua Gmg vi mot chinh hop chap 3 ciia 99 phan
tu, do d6 ta c6: 4, =941094 . Chon C
Cau 3: Néu nguoi giit vé s6 47 tring mot trong bon giai thi:
e Nguoi giir vé s6 47 ¢6 4 cach chon giai.
e Ba giai con lai ing v&i mdi chinh hop chap 3 cua 99 phan tir, do d6 ta c6 A3y =941094 cach.
Vay s6 két qua bang 4x 45, = 4x941094 = 3764376 . Chon D
Ciu 4: Dé lay 4 vién bi ¢ du ca 2 mau ta xét 3 truong hop sau
TH1: 1 vién bi trang va 3 vién bi xanh c6: C..C?
TH2: 2 vién bi trang va 2 vién bi xanh c6: C..C?
TH3: 3 vién bi trang va 1 vién bi xanh cé: C;.C}
Vay theo quy tic cong c6 C..C: +C?.C2 +C..Ct =310 cach. Chon B
Céu 5: Chon ra 5 hoc sinh trong 11 hoc sinh ¢6 C}, cach.
Chon ra 5 hoc sinh trong d6 tat ca 1a hoc sinh nam c6 C(f
Chon ra 5 hoc sinh trong d6 tat ca 1a hoc sinh nir c6 C:
Do d6 ¢6 C;, —C; —C: =455 cach chon ra 5 hoc sinh trong d6 ¢6 cd nam va nit. Chon A.
Céu 6: Chon ra 5 hoc sinh trong 35 hoc sinh ¢6 C;,cach
Chon ra 5 hoc sinh sao cho khdng c6 hoc sinh nir (tuc 1a tat ca déu 1a hoc sinh nam) c6 C;, céch.
Vay ¢6 Cy, —C;, cach 5 hoc sinh sao cho c6 it nhat mot hoc sinh nit. Chon B
Cau 7: Goi x 12 s6 tran thang; y 14 s6 tran hoa (x, y 1a s6 nguyén duong)
e 10 ddi da vong tron s& c6 C2 =45 tran ddu = x+y =45 (1)

e Voi mdi tran thing c6 3 diém; 1 tran hoa c6 2 diém = 3x+2y =130 (2)

Tu (1), (2) suyra = {§;+y2315130 = ;24510 Vay c6 tat ca 5 tran hoa. Chon A
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Cau 8: Ta xét cac truong hop sau:

TH1: 3 hoc sinh duoc chon ¢6 1 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nir ¢o: C;S .Cfs cach chon.

TH2: 3 hoc sinh dugc chon khdng c6 hoc sinh nam va ¢6 3 hoc sinh nir c6: Cfs .Cfs cach chon
Vay theo quy tac cong c6 C,,.C + Cy..C> =3080 cach chon. Chon D

Ciau 9: Chon ra 6 hoc sinh bat ky ¢6 C;, cach chon

S6 cach chon 6 hoc sinh giéi tir 16p 12 hodc 11 ¢6 C?

S6 cach chon 6 hoc sinh gidi tir 1op 11 hoac 10 co C96

S6 cach chon 6 hoc sinh gioi tir 16p 12 hodc 10 ¢6 C?

Suy ra s6 cach chon théa man yéu cau la C’, —C? —C¢ —C¢ =805. Chon D

Céu 10:

TH1: C6 dang 1 hoc sinh khéi 10 c6: 5.1.C¢ +5.C;.1=50 cach

TH2: C6 diing 2 hoc sinh khéi 10 c6: C?.C..C: + C2.C:.Ci + C:.C;.C: =450

Vay theo quy tac cong c6 50 +450 =500 cach. Chon B

Cau 11:

TH1: C6 2 hoc sinh 16p 12A, 2 hoc sinh 16p 12B va 1 hoc sinh 16p 12C ¢6 C:.C;.C, céch.
TH2: C6 2 hoc sinh 16p 12A, 1 hoc sinh 16p 12B va 2 hoc sinh 16p 12C ¢6 C:.C,.C; céch.
TH3: C6 3 hoc sinh 16p 12A, 1 hoc sinh 16p 12B va 1 hoc sinh 16p 12C ¢6 C;.C;.C) cach.
Theo quy tic cong co: C;.C;.Cy +C;.C).C; +C;,.Ci.C; =78 cach. Chon B

Céu 12: Céc truong hop dé chon dugc 4 vién bi trong d6 s bi d6 16n hon sb bi vang 1a

TH1: Céa 4 vién bi mau do c6 C; cach

TH2: Trong 4 vién bi dugc chon ¢6 1 bi d6 va 3 bi xanh s6 cach la: C!.C; cach chon

TH3: Trong 4 vién bi dugc chon ¢6 3 bi d6 va 1 bi xanh s6 cach la: C;.C} cach chon

TH4: Trong 4 vién bi dugc chon ¢6 3 bi d6 va 1 bi vang s6 cach 1a: CZ.C) céch chon

THS5: Trong 4 vién bi dugc chon ¢6 2 bi d6 va 2 bi xanh s6 cach 1a: C2.C; cach chon

TH6: Trong 4 vién bi dugc chon ¢6 2 bi d6 va 1 bi vang va 1 bi xanh s6 cach la: C2.C,.C} cach chon
Vay c6 Ci+C..C;+C..C,+C..Ci+C:.C; +C2.C).C, =275 cach chon thoa man yéu cau bai toan. Chon

B
Cau 13:

TH1: 3 bong dén loai I va 2 béng dén loai I = ¢6 C;.C; =210 cach

TH2: 4 bong dén loai I va 1 bong dén loai Il = ¢6 C;.C) =35 cach

Trang 34



TH3: 5bong dénloai I = c6 C; =1 cach

Vay c6 tat ca 210+35+1=246 cach. Chon D

Cau 14:

TH1: 3 qua cau d6 va 2 qua cau xanh = c6 C..C? =210 cach

TH2: 4 qua cau do va | qua cau xanh = c6 C;.C) =35 cach

TH3: 5 qua cdu do = ¢6 C. =1 cach

Vay c6 tat ca 210+35+1=246 cach. Chon C

Cau 15: Chon 1 vi tri trong 2 vi tri dbi xtng nhau ¢6 2 cach chon, nhu vay ¢6 24 cach chon ghé cho 4 ban
nam.

4 ban nam ndy c6 thé d6i chd cho nhau nén c6 4! cach xép.

Viy c6 41.41.2* cach xép dé mbi ban nam ngdi d6i dién voi mot ban nit. Chon A
Cau 16: SO cach chon 5 vién bi bat ki trong hop 1a C;; cach

S6 cach chon 5 vién bi ma trong d6 khong c6 vién bi nao mau vang la C?, cach.
S6 cach chon 5 vién bi ma trong d6 khong c6 vién bi nao mau dé 1a C;, cach

S6 cach chon 5 vién bi ma trong d6 khong ¢ vién bi nao mau xanh 1a C, cach
Vay ¢o ) —(C; +C, +C; ) = 2163 cach chon thoa man yéu céu bai toan. Chen C
Cau 17:

TH1: Xép 3 hoc sinh 16p A vao 3 vi tri 1; 3; 5 nhu sau: DD

Sau d6 3 hoc sinh ctia hai 16p B va 16p C xép vao 3 vi tri con lai.

— c6 tit ca 31.3!=36 cach xép thoa man bai toan.

TH2: Xép 3 hoc sinh 16p A vio 3 vj tri 2; 4; 6 nhu sau: DD@

Sau d6 3 hoc sinh ctia hai 16p B va 16p C xép vao 3 vi tri con lai.

— co tit ca 31.31=36 cach xép thoa min bai toan.

Vay c6 tat ca 36+36 =72 cach xép. Chon A

Cau 18: S6 thoa man diéu kién dé bai la abed

Vi s6 nay khong chia hét cho 5 nén d = {1;2;3} c6 3 cach chon

Do a #0 nén a c6 3 cach chon, khi d6 b, ¢ 1an lugt c6 3 cach chon va 2 cach chon.
Vay ¢6 3.3.3.2=54 s6. Chon B

Cau 19: Goi s6 can tim ¢6 dang: abcd ma abced <4012 = a <3

TH1: Néu a =1, khi d6 s6 cac s6 chan lap duoc 1a 1.4.42 =80

TH2: Néu a =2, khi d6 sb cac sb chan lap duoc 1a 1.3.47 = 60
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TH3: Néu a =3, khi d6 s6 cac s chin 1ap dugc 1a 1.4.47 =80

Vay c6 tat ca 80+ 60+80 =220 s6 can tim. Chon D

Cau 20: S6 cach 1ap cac s6 tu nhién c6 5 chit s6 d6i mot khac nhau 1a A55 cach
Xét cac truong hop chir s6 3 va 6 dimg canh nhau, xép 2 sb nay c6 2 cach.
Xép 2 s6 nay va 3 s6 con lai thanh 1 diy c6 4! cach.

Viay c6 2.4! cach lap dugce s6 ¢ 5 chit s6 @61 mot khac nhau ma 3 va 6 dtng canh nhau.
Do d6 co A7 —2.4!=72 s6 théa man. Chon D

Cau 21: Chon 2 6 1¢ trong 5 s6 16 —— ¢6 C? cach.

Chon 2 s6 chén trong 4 s6 chin —— c6 C; cich

Va 4 s6 duogc chon hoan vi cho nhau = ¢6 tit ca 4!C;C? s6 can tim. Chon C
Cau 22:

TH1: Sb c6 dang ab32 ¢6 2.2.1=4 sb.

TH2: S6 ¢6 dang @320 hodc a230 c6 2.2=4 sd.

TH3: S6 ¢co dang a324 hodc a234 ¢62 sb.

TH4: Sb ¢co dang 32ab hoac 23ab ¢6 2.22=8 sb

Viyco 4+4+2+8=16 s6. Chon B

Céu 23: Vi khong co6 2 chir s6 1 ding canh nhau nén c6 it nhat 5 chir s6 0
TH1: C6 5 chir s6 0 va 5 chirsd 1 ¢o 15612 1010101010

TH2: C6 6 chit s6 0 va 4 chit s6 1: Xét chit 1 chit 1 & ddu c6 1 cach, xép 3 chit sd 1 con lai vao 6 vi tri
xen k& 2 chit s6 con lai co C; cach. Vay truong hop nay c6 C, sO

TH3: C6 7 chit s6 0 va 3 chit s6 1 c6: C2 cach

TH4: C6 8 chir s6 0 va 2 chirs6 1 c6: C) cach

TH5: C6 9 chir s6 0 va 1 chits6 1 ¢6 1 s6 1a 1000000000

Vay c6 tong cong 1+ C; +C; +Cy +1=51 s6. Chon B

Cau 24: S5 chin ¢6 5 chit s6 c6 dang abcde

TH1: V6i e=0 thicod 4 cach lap

TH2: V6i e={2;4} thi 2.(4.4.3.2)=192 cach lap

S chiin ¢6 6 chit sb c6 dang abcdef

TH1: V6i e=0 thicod 4 cach lap

TH2: V6i e={2;4} thi c6 2.(4.4.3.2.1)=192 cach lap

Vay c6 tong cong A7 +192+ 47 +192 =624 s6. Chon B
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Cau 25:

TH1: Néu chir sd lap1a 0, co C32 céach chon vi tri chit sd lap

Ag2 cach chon 2 chit sb con lai suy ra 216 )

TH2: Néu chir sb 1ap khong 14 0

C) cach chon chir s6 lap.

C} céach chon vi tri cho chit s6 lap

A; cach chon cho 2 chit s con lai.

Suy ra co C).C;.4; —C,.C2.Cy = 3672 s (trlr s6 c6 chit s6 0 ding dau)

Vay c6 3672 +216 = 3888 s6. Chon A

Cau 26: Goi sé tu nhién thoa man diéu kién abcdef v6i a,b,c,d,e, f €S

Do yéu ciu bai toan nén ta c¢6 a+b+c=9,d+e+f=12={a;b;c}= {(1;2;6);(1;3;5);(2;3;4)} va
(dse; f)= {(3;4;5);(2;4;6);(1;5;6)} tuong tmg

Xét hai bo (1;2;6) va (3;4;5) thi ta 1ap duoc 31.3!=36 $0, trong do cac chir 6 1,2,6 cO mit & hang tram
nghin 36:3 =12 lan, hang chuc nghin 12 1in, hang nghin 12 14n va céc chir s 3,4,5 ciing c6 mit & hang
tram, chuc, don vi 12 1an.

Tong céc s6 trong trudng hop nay 1a

12.(14246)10° +12(14+2+6)10* +12(1+2+6).10° +12(1+2+6).10* +12(1+2+6).10 +12(1+2 +6).1 = 12003984
Tuong ty & hai cip con lai ta ciing c¢6 tong cac s6 bang 12003984

Vay tong cac phan tir cia M 1a 3.12003984 = 36011952 . Chon B

CAau 27: Chon X tir 24 chit cai va chon Y tir 10 chit s, ta c6 24.10 = 240 (cach chon). Chon 4 chir )
gidng nhau tir cac chir s ta c6 10 cach chon. Mdi bd gdm 4 chir sé giéng nhau, ta c6 mot cach chon duy
nhat 4 chit s6 con lai dé téng céc sb 1a sb co chir s6 tan cung bﬁng 8, chfmg han: 4 chit s6 0, chit s6 con lai
s& 12 8; 4 chir s 1, chit s6 con lai s& 14 4;...; 4 chit s6 9, chit s6 con lai s& 1a 2). Sép xép 5 chit s6 vira chon
c6 5 cach xép. Do d6 c6 tit ca 10.5=50 (cach chon s6 & dong thir hai). Suy ra cé tat ca 240.50 = 12000
(bién s6 dep). Chon 2 bién s6 trong cac bién s6 “dep” ta cd Cpyyy, = 71994000 (cach). Chon A

Cau 28*: Didukién 1: a<b<c<d<e thi a#0 nén a,b,c,d,ec {1,2,3,4,5,6,7,8,9}

THI1: Néu a<b<c<d<e co C, sb

TH2: C6 1 ddu bang c6 C, cach chon diu bang va c6 C; cach chon 4 s6

TH3: C6 2 dau bang c6 C; cach chon déu bang va c6 C; cach chon 4 s6

TH4: C6 3 diu bang c6 C; cach chon diu bang va c6 C. cach chon 4 s6

THS5: C6 4 ddu bang c6 C; cach chon dau bang va c6 C) cach chon 4 s6
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Vay & didu kién 1 ¢o C; +C,.C) + C;.C; +C,.C} + C}.C) =1287 56

Tuong tu diéu kién 2 c6: C;, +C,.Cit + C;.Co +C;.Co =1992 56 (loai truong hop 5 s bang nhau vi tring
diéu kién 1)

Vay ¢6 1992 +1287 =3279 s6

Chon C

Cau 29: Chon 2 duong trong bt ki c6 C: céach chon.

Mbi duong tron c6 toi da 2 giao diém nén sb giao diém t6i da 1a 2CZ =20. Chon B

Cau 30: Chon ra 2 dudng thang bat ki c6 C, cach chon.

Hai duong thang bét ki c6 t6i da 1 giao diém do d6 s6 giao diém téi dala C, =45. Chon D
Céu 31: Chonra 2 canh c6 C =45

Trir di s6 cac canh cua da giac ta duoc C} —10=35 duong chéo. Chgn C

Cau 32: S6 duong chéo cia da giac n dinh1a C? —n

|
N n=135

Theo gia thiét clia bai toan ta c6: C? —n =135 & ———
20.(n—2)!

2
n- 3n

n(n-1)
& ——n=135<——-—-135=0<n=18. Chgn D
2 2 2
Céu 33: Vecto thi phan biét diém dau va diém cudi.
S6 vecto dugc tao thanh tir 10 diém trén 1a 47 =90. Chgn C

Ciu 34: DPa giac déu c6 2n dinh thi ¢6 n duong chéo di qua tdm, chon ra 2 duong chéo bat ki ta duge mot
hinh chir nhat

, | 1
S6 hinh chit nhat 1a C? ase M s T s e 000
" (n—2)12! 2

< n=10.Chon D

Cau 35: S6 tam giac c6 3 dinh 1a ba dinh trong s6 15 diém da cho 1a C},. Chon C
Cau 36: Chon ra 3 diém bét ki tir 37 diém nay c6 C;, cach chon.

S6 diém thang hang trén duong thang d la C},

S6 diém thang hang trén dudng thang d, 1a C,

Do d6 s6 tam gidc dugc tao thanh 1a C;, —C> —C3 =5950 . Chon C

Ciau 37: Chon ra 3 diém bat ki tir 18 diém nay c6 C, cich chon.

S6 diém thang hang trén duong thang d a C;,

S6 diém thang hang trén duong thang d, 1a C?
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Do d6 sb tam gidc dugc tao thanh 1a C3 —C> —C? = 640. Chon D

Cau 38: V6i mdi canh chon 2 dudng thing trong 4 duong thing song song va 2 dudng thing trong 5
duong thang phan biét vuéng goc véi 4 dudng thing kia ta dwgc mot hinh chit nhat. Do d6 s6 hinh chit
nhat tao thanh 1a C;.C? =60. Chen A

Cau 39: Chon ra 2 diém bat ki tir 2018 diém phan biét trén ta dugc mot doan thfmg. S doan thfmg tao

|
thanh 1a 2, =—228" ChonD
212016!

Cau 40: Chon ra 2 diém bat ki tir 10 diém trén ta dugc mot dudng thang.

S6 dudong thang tao thanh 1a C2) = 45. Chen C

Céau 41: Chon ra 3 diém bat ki trong 6 diém trén ta duoc 1 tam giac.

S6 tam giac duoc tao thanh C; =20 tam giac. Chon B

Cau 42: Chon ra 3 diém tir 10 diém trén c6 C;, cach chon.

Chon ra 3 diém thang hang tir 4 diém 4, 4,, 4;, 4, c6 C; cach chon.

S6 tam giac dugc tao thanh s& 1a C; —C; =116 tam giac. Chon C

Cau 43: Chon 1 canh cta hinh H ¢6 20 cach.

Chon 1 dinh khong ké 1 trong 2 dinh trén c6 16 cach chon.

Do d6 sb tam gidc tao thanh c6 dtng 1 canh ctia H1a 20.16 =320 tam gidc. Chon B

Cau 44: Da giac déu 30 canh c6 15 dudng chéo di qua tim

Chon ra 2 duong chéo bat ki di qua tam ta dugc madt hinh chit nhat.

S6 hinh chir nhat tao thanh 1 CZ =105. Chon B

Céu 45: Chon ra 4 diém tir 12 diém noi trén ta dwoc mot t& giac ndi tiép trong duong tron tim (0). Do d6
s tir giac noi tiép duong tron 1a C;, . Chon B

Cau 46: Chon 1 canh cta hinh H ¢6 10 cach.

Chon 1 dinh khong ké 1 trong 2 dinh trén c6 6 cach chon.

Do d6 sb tam gidc tao thanh c6 dung 1 canh ctia H 1a 10.6 = 60 tam giéc.

S6 tam giac ¢6 2 canh 1a 2 canh cuia H 1a 10 tam giac

Chon ra 3 diém bt ky c6 C;, cach suy ra s6 tam giac théa man yéu cau bai toan 1a C;, —60—10=50.
Chon D

Cau 47: Xét phuong trinh 2x+ y =9 vé6i x 1a s6 1an nhay 2 budc, y 1a s 1an nhay 1 budec.
Phuong trinh c6 cac nghiém (x;y) 1a (0;9),(1;7),(2;5),(3;3),(4;1)

V61 moi nghiém (x; y) O trén, ta xem moi cach nhay ctia chau chau la mot hoan vi cia x s6 2 va y so 1.

' ’ ) ) . x+y)!
Vi x 0 2 giong nhau va y s0 1 giong nhau nén so cach nhdy twong ung la ( ' y') =C;
xly!

x+y
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S6 céc cach dé con chau chéu nhay tir O dén 4 1a: C) +C} +C2 +C. +C: =55. Chgn C
CAu 48: Chon 3 diém bat ky tir 18 diém trén c6 C;, cach chon
Chon 3 diém thang hang trén cac canh 4B, BC, CA, AD c6 C; +C; +C. +C; cach chon.
Do d6 ¢6 Cj —(C3 +C; +C; +C; ) =781 tam gidc. Chon A
Cau 49:
Goi d 1a tryc @i ximg ctia hinh thang can. Xét 2 truong hop
e THI: d di qua 2 dinh cua da giac: C6 5 cach chon d va s hinh thang can tuong tng v6i mdi truc
d6i ximg 1a C; .
e TH2: d vudng goc véi 2 canh ddi: ¢ 5 cach. S6 hinh thang can tuong ing mdi truc ddi xing 1a
Cs
Luu y mdi hinh chir nhat da duge dém 2 1an (co C: hinh chit nhat)

Do d6 s6 hinh thang can 1a S(Cf +C: ) —C? =70 hinh. Chon B
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