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A.LY THUYET.
1. Pinh nghia.
Quy tic dat twong ng moi diém M clia mit phang véi M
mot diém x4c dinh duy nhdt M ' clia mt phang d6 dwoc
goi 1a phép bién hinh trong mit phang.
Ta ki hiéu phép bién hinh 13 F va viét F (I\/I ) =M' hay
M'=F (M ) : -
@ Khi d6 M' dugc goi 1a dnh cla diém M qua phép A M
bién hinh F.
@ Néu H 1a mét hinh nao d6 thi hinh H'={M'|M'=F(M), M e H} duorc goi 12 anh ctia hinh

H qua phép bién hinh F,taviét H'=F(H).
vay H'=F(H)= (WM eH o M'=F(M)eH")
Nhan xét
@ Phép bién hinh bién mdi diém M ctia mit thanh chinh né dworc goi la phép ddng nhat.
VM eH:f(M)=M (Mduoc goila diém bat dong, kép, bat bién)
@ f,, f, 1a cAc phép bién hinh thi f,of , f,of, 1a phép bién hinh
2. Phép doi hinh.
Dinh nghia: Phép doi hinh 1a phdp bién hinh khéng lam thay doi khodng cdch gitra hai diém bat
ky M,N vaanh M',N' ctia chdng.

{f(M):M'
VM,NeH:
f(N

Tinh chat:
+ Phép doi hinh bién 3 diém thang hang thanh 3 diém

-

thang hang, 3 diém khong thang hang thanh 3 diém ~ = /

khong thang hang /

+ Duwong thang thanh dwong thang, tia thanh tia, doan / / <
thang thanh doan thang bang né. 4

+ Duong tron thanh dwdng tron bang né(tAm bién thanh

. | —> 1"
tam: )
R=R'
S
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ITrung T4m Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwrong I.B3i 1. Phép Bién Hinl
+ Tam giac thanh tam gidc bang né6 (truc tim —— truc 5

tam, trong tam —— trong tam).

+ Goc thanh goc bang no.
3. Tich ctia hai phép bién hinh
Cho hai phép bién hinh F va G . Goi M 1a diém bat ky
trong mit phang. M’ ladnhcia M qua F , M" ladnh M . M 5 M”

cia M' qua G . N GF /7

Ta n6i, M"” 1a 4nh cia M trong tich cua hai phép bién
hinh F va G .
Ky hiéu G.F M"=G(F(M))
B. BAI TAP.
Bai tap 1. Trong mit phang toa dd OXy, phép bién hinh nao sau day 1a phép doi hinh?
a). Phép bién hinh F, bién mdi diém M (X;y) thanh diém M '(y;-x)
b). Phép bién hinh F, bién moi diém M (X; y) thanh diém M '(2X; y)
Lo gidi.

Bai tip 2, Trong mat phang toa do Oxy .
/
X' =—x
Xét phép bién hinh F:M (X y)——M'(x5y"): <" .

y =y+1
a). Chirng minh F 1a phép doi hinh.
b). Xac dinh anh cta diém M (1; 2) qua phép bién hinh F.
c). Xac dinh phuwong trinh dwong thing A' 13 anh clia duwdng thang A:x—y+1=0 qua phép
bién hinh F
d). Xac dinh phwong trinh dwong tron (C ') la &nh cla (C) :X* +y*—2X—4y+1=0 qua phép
bién hinh F.

X2 y2

e). Xac dinh phwong trinh Elip (E’) 12 4nh cta (E): ot T 1.

Loi giai.
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM.
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Cau 1: Xét hai phép bién hinh sau:

() Phép bién hinh F, bién mbi diém M (X;y) thanh diém M '(-y;X).

(II) Phép bién hinh F, bién mdi diém M (x;y) thanh diém M '(2x;2y).
Phép bién hinh nao trong hai phép bién hinh trén 1a phép doi hinh?

A. Chi phép bién hinh (I).

B. Chi phép bién hinh (II).

C. C4 hai phép bién hinh (I) va (II).

D. Ca hai phép bién hinh (1) va (II) déu khong 1a phép doi hinh

Loi giai

C4u 2. Cho phép bién hinh Fc6 quy tic dit dnh twong tng diém M (X,,; yM) c6 anh la diém

gty A p X'=x, -1 \ A <9 N g g L p
M (X Y% ) theo cong thirc F: Yoy 12 Tim toa do diém A' la anh cda diém A(1;2) qua phép
- M
bién hinh £
A. A'(1;4) B. A'(2;0) C. A'(l;—2) D. A'(0;4)
Loi giai

C4u 3. Cho phép bién hinh Fcé quy tic dit dnh twong tng diém M (X,,; yM) c6 anh la diém

M*(x"; y') theo cong thirc F :{);IZ );M -:13 Tim toa d6 diém P cé anh 1 diém Q(3;2) qua phép
= JYm
bién hinh £
A. P(45) B. P(1,0) C. P(31) D. P(3-1)
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Cu 4. Cho phép bién hinh F c6 quy tic dit anh twong ung di€ém M (X,,;Y, ) c6 anh la diém
X'=X .

M '(X'; y') theo cong thirc F :{ o " Tinh do dai doan thang PQ véi P, Q twong tng la
y=Y¥ut

anh cua hai diém A(ZL‘ —2), B(—l; 2) qua phép bién hinh £

A PQ=42 B. PQ =22

C. PQ=32 D. PQ =442

Cau 5. Cho phép bién hinh F c¢6 quy tac dit dnh twong ng diém M (X; y) c6 anh la diém

X'=2X .
M '(X'; y') theo cong thirc F :{y'_ 2y Viét phwong trinh dwong thang d' la anh cta dwong
thiang d : x+2y+1=0 qua phép bién hinh F.
A.d":2x+y+2=0 B.d":x+2y+3=0 C.d":x+2y+2=0 D.d":x+2y=0
Loi gidi

Cu 6. Cho phép bién hinh Fc6 quy tic dit anh twong ung diém M (X,;Y, ) c6 anh la diém

M'(x%y") theo cong thic F :{X': Xw
Y ==Yy

tron (C):(x—l)2 +(y—2)2 =4 qua phép bién hinh F.

A. (C'):(x+1)2+(y+2)2=4.

C. (C'):(x+1)2+(y—2)2=4.

. Viét phwong trinh dwong tron (C ') la anh clda dwong

B. (C'):(x—l)2+(y+2)2 =4,
D. (C'):(x—1)2+(y—2)2 =4.

Loi gidi
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Cau 7. Cho phép bién hinh F c6 quy tic dit anh twong ing diém M (XM ; yM) c6 anh la diém

X'=x, +1

M'(x’;y') theo cdng thirc F:{ '
Y =Yu il

X2 yZ
(E) :3+7 =1 qua phép bién hinh £
(

x—l)2 +(y+1)2 _

. Viét phuong trinh elip (E') 1a anh cta elip

A (E'): 1. B. (E' SHs
(£) 9 4 (£) 9 4
% 2 _1)? 2
¢ (e Yy p.(£): 02, ¥y
9 4 9
Lo giai
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§ BAI 2. PHEP TINH TIEN
ALY THUYET.
1. Pinh nghia.
Trong mat phang cho vecto v. )
Phép bién hinh bién moéi diém M thanh diém M ' saocho ¥ >
MM '=v dwogc goi la phép tinh tién theo vecto v .
Phép tinh tién theo vecto v dwoc ki higula T,.
Vay thi T.(M)=M'< MM =V N
M M

Nhanxét: T, (M) =M
D4u hiéu nhin biét phép tinh tién 14 xuit hién hinh binh
hanh, hinh vuéng, hinh chit nhat, hinh thoi....

Vi du 1. Cho tam giac ABC, dwng dnh cla tam gidc ABC qua phép tinh tién theo vec to BC.

Loi gidi

2. Biéu thikc toa d6 ciia phép tinh tién.
Trong mit phing Oxy cho diém M (X;y) va \7=(a;b).
Goi M'(x5y")=T.(M) < MM ' =v
{x'—x=a {x':x+a Y
o el (*)
y—-y=b |ly'=y+b

Hé (*) dwoc goi la biéu thirc toa do cla T..

®{----
=

Vi du 2. Trong mit phéng toa do Oxy, cho diém A(3; —3). Tim toa d6 diém A’ la dnh cia A qua
phép tinh tién theo vécto V = (—1; 3).
A A(2;-6). B. A'(2;0). C. A'(4,0). D. A'(-2,0).
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Vi du 3. Trong mét phéng toa dd Oxy, cho diém M’(—4;2), biét M’ 1a 4nh cia M qua phép tinh
tié€n theo vécto V = (1; —5) . Tim toa do diém M .
A M (-35). B. M(3;7). C. M(-5,7). D. M (-5;-3).

3. Tinh chéit cta phép tinh tién.

Tinh chdt 1. Néu T,(M)=M", T.(N)=N"thi M'N'=MN A
tir d6 suyra M'N'=MN. v— /
Tinh chit nay goi la bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki. N v -~

Tinh chét 2. Phép tinh tién bién duwong thiang thanh dwong thang song song hodc trung véi no,
bién doan thing thanh doan thang bang no, bién tam giac thanh tam gidc bang nd, bién dwong
tron thanh dwong tron cung ban kinh.

Vi du 4. Trong mit phing toa dd Oxy, cho dwdmg thing A:x+5y-1=0 va vecto v =(4;2). Khi d6

anh cta dwong thang A qua phép tinh tién theo vecto via
A.x+5y-15=0. B. x+5y+15=0. C. x+5y+6=0. D. -x-5y+7=0

Lo giai.

Vi du 5. Trong mat phang toa dd Oxy, tim phwong trinh dudng tron (C') la anh cta dwong tron

(C):x*+y? —4x—2y+1=0 qua phép tinh tién theo v =(13).
A.(C'):(x—3)2+(y—4)2 =2 . B.(C'):(x=3) +(y-4) =
C. (C):(x+3)" +(y+4) =4. D. (C'):(x+3) +(y—4) =
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Vi du 6. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho v= (3;-1) va dwong tron (C): (X—4)2 +y?=16 . Anh
ctia (C) qua phép tinh tién T. 1a

A (x=1)"+(y-1)"=16. B. (x+1)" +(y+1)° =16.

C. (x=7)" +(y+1)’ =16. D. (x+7) +(y-1)" =16.

B. PHAN DANG VA BAI TAP.
Dang 1. XAC PINH ANH CUA MOT HINH QUA PHEP TINH TIEN.

1. Phwong phap:

+ Xac dinh anh cia mot diém qua phép tinh tién:
< Str dung biéu thirc toa do ctia phép tinh tién.

- X'—=X=a X'=Xx+a
M'(x';y')zT;(M)@MM':VQ{ {

' &
y-y=b
+ Xac dinh anh A’ cia dwong thang A qua phép tinh tién theo vécto V.
@ C4ch 1. Chon hai diém A, B phin biét trén A, xac dinh anh A, B’ twong rng.
Puwong thang A’ cin tim 12 dwdng thing qua hai anh A',B’.

(*)

y'=y+b

@ Cach 2. Ap dung tinh chit phép tinh tién bién dwdong thdng thanh dwdng thing ciing
phwong véi no.
@ C4ch 3. St dung quy tich: véi moi M (X; y) eA, T,(M)=M'(X; y') thi M'eA’.
X'=x+a x=x'-a
y'=y+b y=y'-b
Thé X,y va phwong trinh A ta dwgc phwong trinh A’
+ Xac dinh anh ctia mot hinh #6 (duwdng tron, elip, parabol...)
& Sir dung céc tinh chit.
= Bién dudng thing thanh dudng thing song song hoic trung véi no.
»= Bién dwong tron thanh dwong tron cting ban kinh.

T biéu thirc toa dd { ta dwoc {

‘ 2. Bai tap minh hoa. |
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Bai tip 1. Trong mit phing hé toa d6 Oxy, cho v= (—2;3). Hay tim anh cta cac diém A(L;-1),

B(4;3) qua phép tinh tién theo vecto V.

Bai tap 2. Trong mat phdng Oxy, cho v = (1,~3) va dwdng thing d c6 phuong trinh 2x—3y+5=0

. Viét phwong trinh dwong thang d* 1a anh clia d qua phép tinh tién T..

Loi giai

Bai tip 3. Trong mat phang Oxy, cho dwong tron (C) : X°+y*+2x—4y—4=0.Tim anh cta (C)
qua phép tinh tién theo vecto v =(2;-3).
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3.Bai tdp van dung.

Bai 1. Trong mit phéng toa d Oxy, cho dwdomng tron (C):(x+1)* +(y—2)° =9 va v=(-3;4). Tim

anh cta (C) qua T..

Bai 2. Trong mit phang Oxy cho dwong thang d :2x—3y+12=0. Tim anh cia d qua phép tinh
tién v =(4;-3).
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Bai 3. Trong mat phang Oxy, xét phép tinh tién T. voi \7:(3;2). Tim anh cta dwong tron
(C):(x—4)2 +(y+3)2 =6 quaT..

Bai 4. Trong mit phang Oxy, cho ham s8 y =x*—3x+5 c6 d6 thila (C), tinh tién (C) qua phai

hai don vi, roi tinh tién xudng dwéi mot don vi. Tim anh cta (C) qua phép tinh tién nay.

Loi giai
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Bai 5. Tim phwong trinh anh ctia dwdng elip (E): %+_:1 qua phép tinh tién theo vecto

NI(|<

u=(-34)

4. C4u héi trac nghiém.

C4u 1. Trong mt phing Oxy cho diém A(2;5). Phép tinh tién theo vecto V= (12) bién A thanh

diém c6 toa do la:
A (31). B. (1,6). C. (37). D. (47)

C4u 2. Trong mit phing Oxy cho diém A(2;5). Héi A 13 &nh cta diém nao trong cic diém sau
qua phép tinh tién theo vecto v = (1,2)?
A (31). B. (1,3). C.(47). D. (2;4)

Ciu 3. Trong miit phing toa d6 Oxy, phép tinh tién theo vecto v = (-3;2) bién diém A(1;3) thanh

diém nao trong cic diém sau:
A (-32). B. (13). C. (-2:5). D. (2;-5).

Loi gidi
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C4u 4. Trong mit phéng toa do Oxy, phép tinh tién theo vecto v=(13) bién diém A(1,2) thanh

diém nao trong cac diém sau?
A. (2;5). B. (1,3). C. (3,4). D. (-3;4).

Cau 5. Trong mat phéng Oxy, chov=(a;b). Gia st phép tinh tién theo v bién diém M(x;y)
thanh M’(X’;y*). Ta c6 biéu thirc toa dd clia phép tinh tién theo vecto v 1a:

X'=Xx+a X=X'+a X'-b=x-a X+b=x+a
A B C. D.

ly'=y+b ly=y'+b y—a=y-b y'+a=y+b

Cau 6. Trong mit phiangOxy, cho phép bién hinh f x4c dinh nhuw sau: véi méi M (X; y) ta co
M'=f (M) sao cho M'(X;y’) thbamanx' =x+2,y'=y-3 .
A. f 1a phép tinh tién theo vecto v =(2;3). B. f 13 phép tinh tién theo vecto v =(-2;

).

\—/w

C.f1a phép tinh tién theo vecto v =(-2;-3). D. f1a phép tinh tién theo vecto v =(2;-3

C4u 7. Trong mit phang Oxy, anh cta dwong tron: (x— 2)2 +(y —1)2 =16 qua phép tinh tién theo
vecto v =(1;3) 1a dwdng tron cé phuong trinh:

A (x=2) +(y-1)"=16. B. (x+2)° +(y+1)’ =16 .

C. (x=3) " +(y-4)" =16. D. (x+3)° +(y+4)" =16
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Cau 8. Trong mit phing Oxy cho 2 diémA(16), B(-1;—4). Goi C, DIan lwot 1a &nh cia A va
B qua phép tinh tién theo vecto v =(15).Tim khéng dinh ding trong cc khing dinh sau:

A. ABCD la hinh thang. B. ABCD la hinh binh hanh.
C. ABDC 13 hinh binh hanh. D.Bon diém A, B, C, D thing hang

Cau 9. Trong mit phang Oxy, anh cuia dudng tron: (X+1)2 +(y—3)2 =4 qua phép tinh tién theo
vecto v =(3;2) 1a dwdng tron c6 phuong trinh:
A(x+2)" +(y+5) =4, B.(x-2)" +(y-5)' =
C.(x-1)" +(y+3)" =4. D.(x+4)

C4u 10. Trong mat phang Oxy cho 2 diém A(l;l) va B(2;3). Goi C,D lanlwotladnhcia A va B
qua phép tinh tién v = (2;4). Tim khang dinh ding trong cac khang dinh sau:

A. ABCD la hinh binh hanh B. ABDC la hinh binh hanh.
C. ABDC la hinh thang. D.B6n diém A, B,C,D thing hang
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Cau 11. Trong mit phang v&i hé truc toa doOxy, phép tinh tién theo \7:(1;2) biém diém
M (~1;4) thanh diém M c6 toa d la:
A. (0:6). B. (6;0). C. (0;0). D. (6;6)

C4u 12. Trong mat phang v&i hé truc toa dd Oxy, cho diém M (—10;1) va M '(3;8). Phép tinh tién

theo vecto v bién diém M thanh diém M’ khi d6 toa dd ctia vecto v 1a:
A (-13;7). B. (13;-7). C. (13,7). D. (-13;-7)

C4u 13. Trong mit phing véi hé truc toa dd Oxy, cho phép tinh tién theo v = (L1), phép tinh tién

theo v bién d : x—1=0 thanh dwong thing d’. Khi d6 phwong trinh cta d’ 1a:
A x-1=0. B. x-2=0. C. x—-y—-2=0. D.y-2=0

C4u 14. Trong mat phing véi hé truc toa do Oxy, cho phép tinh tién theo v =(-2;-1), phép tinh
tién theo v bié&n parabol (P):y= x* thanh parabol (P’). Khi d6 phuong trinh cta (P') la:
A y=x*+4x+5. B. y=x*+4x-5. C. y=x*+4x+3. D.y=x*—4x+5

Loi gidi
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C4u 15. Trong mit phing véi hé truc toa dd Oxy, cho phép tinh tién theo v= (-3;-2), phép tinh
tién theo v bién dwomng tron (C):x? +(y—1)2 =1 thanh dwong tron (C'). Khi d6 phwong trinh
cua (C') la:

A (x+3)"+(y+1)" =1, B. (x-3)" +(y+1)" =1.

C4u 16. Trong mét phdng toa do Oxy cho hai diém M (-10;1) va M'(3;8). Phép tinh tién theo
vecto V bién diém M thanh M '. Ménh dé nao sau day la ding?
AV =(-137). B. v =(13;-7). C.v=(137). D. V =(-13,-7).

Céu 17. Trong mat phang toa dd Oxy néu phép tinh tién bién diém M (4;2) thanh diém M '(4;5)
thi n6 bién diém A(2;5) thanh
A. diém A'(5;2). B. diém A'(1;6). C.diém A'(28). D. diém A'(2;5).
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C4u 18. Trong mit phing toa d6 Oxy cho vecto \7(1;1). Phép tinh tién theo vecto vV bién dwong

thang A:x—1=0 thanh dwong thang A'. Ménh dé nao sau diy ding?
A A':x-1=0. B.A":x-2=0. C.A:'x-y-2=0. D.A":y-2=0.

Céu 19. Trong mit phang toa d6 Oxy néu phép tinh tién bién diém A(2;-1) thanh diém A'(1;2)
thi n6 bién dwong thiang d c6 phwong trinh 2x—y+1=0 thanh dwong thang d' c6 phwong trinh

nao sau day?
A.d":2x-y=0. B.d":2x-y+1=0. C.d":2x-y+6=0. D.d":2x-y-1=0.

Lo giai.

C4u 20. Trong mit phing toa d6 Oxy néu phép tinh tién bién diém A(2;-1) thanh diém
A'(2018; 2015) thi n6 bién dwong thing nao sau day thanh chinh n6?
A x+y-1=0. B. x—y-100=0. C. 2x+y—-4=0. D. 2x-y-1=0.

Lo gidi.

C4au 21. Trong mat phang toa do Oxy cho dwong thing A c6 phwong trinh y=-3x+2. Thuc hién
lién tiép hai phép tinh tién theo cac vecto U =(-12) va V =(3;1) thi dwong thing A bién thanh

duwong thang d c6 phwong trinh 1a:
A. y=-3x+1. B. y=-3x-5. C. y=-3x+9. D. y=-3x+11.

Loi giai.
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Cau 22. Trong mit phang toa do Oxy cho dwong thing A c6 phwong trinh 5x—y+1=0. Thuc
hién phép tinh ti€n theo phwong cda truc hoanh vé phia trai 2 don vi, sau do tiép tuc thwc hién
phép tinh tién theo phwong cla truc tung vé phia trén 3 don vi, dwong thang A bién thanh
dwong thang A’ c6 phwong trinh 12

A. 5x-y+14=0. B. 5x-y-7=0. C. 5x—-y+5=0. D.5x-y-12=0.

Lo giai.

Dang 2. XAC DPINH PHEP TINH TIEN KHI BIET ANH VA TAO ANH.

1.Phwong phap.

Xac dinh phép tinh tién tirc 12 tim toa dd cta V.
Dé& tim toa do clia v ta c6 thé gid stv v =(a;b), sir dung cac dir kién trong gia thiét ctia bai toan dé

thiét 14p hé phwong trinh hai 4n a,b va giai hé tim a,b.

2. Bai tap minh hoa.

Bai tp 4. Trong mit phang toa dd OXxy, cho dudng thing d :3x+Yy—9=0. Tim phép tinh tién

theo vec to v ¢6 gi4 song song v6i Oy bién d thanh d' di qua diém A(L1).

Lo gidi.

Bai tip 5. Trong mat phang OXxy, cho hai dudong thang d :2x—3y+3=0 va d':2x-3y-5=0. Tim
toa dd v c6 phwong vudng géc véi d dé T.(d)=d".

Loi giai.
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Bai tip 6. Cho hai dwong thing a va b song song v&i nhau. Hay chi ra mot phép tinh tién bién a
thanh b. C6 bao nhiéu phép tinh tién nhw thé ?

Lo giai.

3. Bai tap van dung.

Bai 6. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai dwong thang d:2x+3y—-2=0, d,:2x+3y-5=0 va
vecto V= (2,-1).
a). Viét phwong trinh dwong thang d' 1a anh cta dwong thang d qua T..

b). Tim vec to u c6 gia vudng goc voi dwong thang d dé d, 1a dnh cta d qua T-.

Lo gidi.
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Bai 7. Trong mat phang Oxy, cho dudng hai thang d:3x—-5y+3=0 va d':3x-5y+24=0 . Tim

toa dd v, biét \7‘:\/173 vad'ladnhctad quaT..

Bai 8. Cho mot phép tinh tién bién dwong tron (C):(x+ m)2 +(y—2)2 =5 thanh dwong tron
(C):x*+y?+2(m—-2)y—6x+12+m* =0. Hiy xac dinh phép tinh tién do.

Lo giai.

Bai 9. Trong mit phing Oxy cho duwdng thing (d ) :3Xx—y—9=0. Tim phép tinh tién theo vecto cé
phuong song song véi truc Ox bién (d) thanh duong thing (d') di qua goc toa do va viét
phuong trinh dwong thing (d').
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Bai 10. Trong mat phang Oxy cho hai vecto uj va uj Goi M, 1a anh cia M qua phép tinh tién

theo vec to' U,, goi M, 1 anh ctia M, qua phép tinh tién theo vec to' U,. Tim v d& M, 14 anh cta

M qua phép tinh tién theo vec to V.

Bai 11. Cho hai dwong tron (C,) va (C,) 1an lwot ¢6 tAm O,,0, va déu c6 ban kinh R. Tim mot
phép tinh tién bién (C,) thanh (C,).
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4. C4u héi trac nghiém.

Cau 23. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién mot dwong thang cho trwdc thanh chinh né?
A.Khong cé. B. Chi c6 mét. C. Chi c6 hai. D. V6 s6

Ciu 24. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién mot dwong tron cho trwéc thanh chinh n6?
A. Khoéng co. B. Mot. C. Hai. D. V6 s6

C4u 25. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién mo6t hinh vuéng thanh chinh né?
A. Khong co. B. Mot. C. Bon. D. V6 s6

Céu 26. Gia st qua phép tinh tién theo vecto v =0, dwong thing d bién thanh dwdng thingd’.
Cau nao sau day sai'?

A. d trung d’ Kkhi v 12 vecto chi phwong cua d.

B. d song song v6i d’ khi v 12 vecto chi phwong cta d.

C. d song song voi d’ khi v khong phai la vecto chi phwong ctad.
D. d khong bao gid catd’

Cau 27. Cho hai dwong thing song song d va d Tat cd nhirng phép tinh tién bién d thanh d’ la:
A. Cac phép tinh tién theo v, véi moi vecto v#0 khong song song véi vecto chi phwong cua d.
B. Cac phép tinh tién theo v, véi moi vecto v#0 vudng goéc voi vecto chi phwong ciad .
C. Cac phép tinh tién theo AA", trong d6 hai diém A va A’ tly y lAn lwot ndm trén d vad’.
D. Cac phép tinh tién theo v, véi moi vecto v 0 tuy y.
Lo gidi
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Cau 28. Cho P,Q c6 dinh. Phép tinh tién T bién diém M b4t ky thanh M, sao cho MM, = 2PQ.

A. T 12 phép tinh tién theo vecto PQ. B. T la phép tinh tién theo vecto MM, .

C. T 1a phép tinh tién theo vecto 2PQ. D. T la phép tinh tién theo vecto%P—Q :
Lo giai

Céu 29. Cho phép tinh ti€n T. bi€n diem M thanh M, va phép tinh tién T. bién M, thanh M, .
A.Phép tinh tién T. . bién M, thanhM,.
B. Mot phép do6i xtirng truc bién M thanh M,.

C. Khong thé khing dinh dwoc c6 hay khong mot phép doi hinh bién M thanh M.
D. Phép tinh tién T. . bién M thanh M,

Céu 30. Cho phép tinh tién vecto v bién A thanh A’ vd M thanhM’. Khi dé:
AAM =-A'M". B.AM =2A'M". C.AM=A'M". D.3AM =2A'M ",
Loi giai

C4u 31. Tim ménh dé saitrong cic ménh dé sau:
A. Phép tinh tién bdo toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
B. Phép tinh tién bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang.
C. Phép tinh tién bién tam gidc thanh tam giac bang tam giac da cho.
D. Phép tinh tién bién dwdng thang thanh dwdng thang song song v&i dwong thang da cho
Loi giai
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C4u 32. Cho hai dwong thiang d va d’song song. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién d thanhd’
Al. B.2 . C.3. D.Vos

C4u 33. Khang dinh nao sau day la ddng vé phép tinh tién?
A. Phép tinh tién theo vecto v bién di€m M thanh diém M’ thi v=MM’.
B. Phép tinh tién 12 phép ddng nhit néu vecto v 1a vecto 0.
C. Néu phép tinh tién theo vecto v bién 2 difm M va N thanh 2 diém M’ va N’ thi MNM N’
1a hinh binh hanh.
D. Phép tinh tién bién mot dwong tron thanh mot elip
Loi gidi

Cau 34. Cho hinh binh hanh ABCD, M 1a mét di€ém thay d6i trén canh AB . Phép tinh tién theo
vecto BC bién diém M thanh diém M’ thi:

A.Diém M’ trung véi diém M . B.Diém M' nam trén canh BC.
C.Dbiém M’ 1a trung diém canh CD. D.Diém M' nam trén canh DC
Loi gidi

C4u 35. Cho phép tinh tién theo v =0, phép tinh tién T, bién hai diém phan biét M va N thanh 2
diém M’ va N’ khi dé:

A.Piém M trung véi di€ém N . B. Vecto MN 12 vecto 6
C.Vecto MM’ =NN’=0. D. MM’ =0
Loi giai

Cau 36. Cho vecto \7:(a;b) sao cho khi tinh tién do6 thi y=f (X) = x*+3x+1 theo vecto v ta
nhin dwoc d6 thi hams6é y=g¢ (X) =x>-3x*+6x—1.Tinh P=a+b.
A. P=3. B.P=-1. C.P=2. D. P=-3
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C4u 37. Trong mat phang toa do Oxy, cho dwong thang d:3x+y—-9=0. Tim phép tinh tién theo
véc to v 6 gid song song véi Oy bién d thanh d' diqua A(L1)
A.v=(05). B.v=(1-5). C.v=(2-3). D. v=(0;-5)

C4u 38. Trong mat phang toa dd Oxy cho dwong thing d cé phwong trinh 2x—y+1=0. D& phép
tinh tién theo vecto V bién d thanh chinh né thi V phai la vecto nao trong cac vecto sau?
A V=(21). B.V =(2;-1). C.V=(12). D.V=(-12).

C4u 39. Trong mat phang toa dd Oxy cho hai dwong thiang song song a va a' lan lwot c6 phwong
trinh 2x-3y—-1=0 va 2x-3y+5=0. Phép tinh tién nao sau diy khong bién dwong thing a
thanh dwong thang a'?

A 0=(0;2). B. i =(-3,0). C.0=(34). D. i =(-11).
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C4u 40. Trong mat phang toa do Oxy cho hai dwong thang song song a va b Ian lwot c6 phwong
trinh 2x—y+4=0 va 2x—y-1=0. Tim gia tri thwc cia tham s6 m dé phép tinh tién T theo
vecto U =(m;—3) bién dwong thing a thanh dwong thang b.

A.m=1 B. m=2.

C. m=3. D. m=4.

C4u 41. Trong mat phiang toa do Oxy cho hai duwdng thing song song a va a’ 1an lwot c6 phwong
trinh 3x—4y+5=0 va 3x—4y=0. Phép tinh tién theo vecto ( bién dwong thing a thanh
duwong thang a’. Khi do, dd dai bé nhit cua vecto U bang bao nhiéu?

A. 5. B. 4. C. /2. D. 1.

Céu 42. Trong mit phing toa d6 Oxy cho hai duwong tron (C,) va (C,) bang nhau c6 phwong
trinh Ian lwot 1a (x—1)° +(y+2)" =16 va (x+3)° +(y—4)° =16. Gia s T 1a phép tinh tién theo
vecto U bién (C,) thanh (C,). Tim toa d6 ctia vecto U.

A U=(—46). B. U =(4;-6). C.U0=(3-5).

D. U =(8;-10).

Céu 43. Trong mit phang toa do Oxy cho duong tron (C) cé phwong trinh
X’ +y?+4x-6y—-5=0. Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cac vecto U=(L-2) va
vV =(1,-1) thi dwong tron (C) bién thanh dwdng tron (C') c6 phwong trinh la:

A x*+y*-18=0.

B. x> +y*—x+8y+2=0.
C.x*+y*+x-6y-5=0.

D. X’ +y?—4y-4=0.
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Dang 3. DUNG PHEP TINH TIEN PE GIAI CAC BAI TOAN DIPNG HINH.
1. Phwong phap:

+ D€ dwung mot diém M ta tim cach xem nd la anh cla mot diém da biét qua mot phép tinh
tién, hoac xem M la giao diém ctia hai dwong trong dé mét dwong c6 dinh con mot dwong la
anh cia mot dwong da biét qua phép tinh tién.

+ Luuy:

Ta thwong dung két qua: Néu T.(N)=M va Ne(H)thi M e(H ")trong d6 (H')=T, ((H ))

vakéthop véi M thudc hinh (K) (trong gia thiét) suyra M e(H ') (K).

2. Bai tdp minh hoa.
Bai tap 7. Cho dwong tron tAm O, ban kinh R va hai diém phan biét C,D nam ngoai (O) .

Hay dung day cung AB cia dwong tron (O) sao cho ABCD la hinh binh hanh

Bai tip 8. Cho tam giac ABC. Duwng dudng thing d song song véi BC, cdt hai canh AB, AC lan
lwottai M,N saocho AM =CN.

244 Lop Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880




I Trung Tim Luyén Thi Pai Hoc Amsterdam Chwrong I.B3i 1. Phép Bién Hinl

Bai tip 9. Cho hai duwong tron (O,) va (O,) cit nhau tai A B.Dung dwong thdng d diqua A cit

cac dwong tron tai cac diém thir hai M, N sao cho MN =2l cho truéc.

Lo gidi.

Bai tp 10. Cho hai dwong thang d,,d, cat nhau va A, B 1a hai diém khong thudc hai dwong thing
do6 sao cho AB khong song song hodc trung véi d, ( hay d,). Tim trén d, diém M va trén d,
diém N sao cho AMBN la hinh binh hanh.
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Dang 4. SO DUNG PHEP TINH TIEN PE GIAI CAC BAI TOAN TiM TAP HOP PIEM.

1. Phwong phap:

Néu T.(M)=M" va diém M di dong trén hinh (H) thi diém M ' thudc hinh (H'), trong d6
(H'")1aanh ctia hinh (H) qua T..

Nhén xét
Né&u trong mot bai toan cé cac vec to bang nhau, ¢6 hinh binh hanh,...thi d6 1a cic d4u hiéu dé st
dung phép tinh tién.

2. Bai tap minh hoa.
Bai tip 11. Cho hai diém phén biét B,C c§ dinh trén duwong tron (O)tdm O. Piém A di dong

trén (O) Chirng minh khi A di dong trén (O) thi trec tdm cua tam gidc ABC di dong trén mot

dwong tron.

Bai tip 12. Cho dwong tron (0) va hai diém A, B. Mot diém M thay déi trén dudong tron (0). Tim
quy tich diém M’ sao cho MM '+ MA = MB.
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Bai tip 13. Cho tam gidc ABC c6 dinh A c¢§ dinh, BAC = o khong d6i va BC =v khéng d6i. Tim
tap hop cac diém B,C.

Bai tip 14. Cho dwong tron (O) véi dwong kinh AB ¢6 dinh, mot dwong kinh MN thay d6i . Cac
duong thing AM, AN cét tiép tuyén tai B tai P va Q. Tim quy tich trwc tAm cac tam gidc MPQ
va NPQ.
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Bai tap 15. Cho tir gidc ABCD noi tiép dwdng tron (O;R), trong d6 AD = R. Dung cac hinh binh
hanh DABM va DACN. Ching minh tAm clia dwong tron ngoai ti€p tam gidc DNM nam trén
(O;R).

Bai tip 16. Cho tam giac ABC c6 dinh c6 truc tAm H . Vé hinh thoi BCDE. Tir D va E vé cac
duong vudng goc véi AB va AC, cac dudng thang nay cat nhau tai M . Tim tip hop diém M .

Loi gidi

Bai tap 17. Cho hai dwong tron bang nhau (O;;R) va (O,;R) cit nhau tai A B. Mot dudng thing
d vuéng géc véi AB cit (O,)tai C,D vacdt (O,)tai E,F sao cho CD va EF cung huéng.

a). Chtrng minh CAE khong phu thudc vao vi tri cia d .
b). Tinh d6 dai CE theo R va AB=a

Loi giai
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. CAU HOI TRAC NGHIEM.

Ciu 44. Két luin nao sau day la sai?

AT.(A)=B< AB=u B. T (A)=B
C.T,(B)=B C.T,5(M)=N < AB=2MN
Loi gidi

Cau 45. Gid st T.(M) =M T.(N) = N'. Ménh dé nao sau day sai?

A. M'N'=MN. B. MM '= NN
C.MM'=NN". D. MNM 'N' 13 hinh binh hanh.
Loi gidi

C4u 46. Cho hai dwong thiang d, va d, cat nhau. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién d, thanh d,
A.Khong. B. Mot. C. Hai. D. V6 s6
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C4u 47. Cho hinh vuéng ABCD tidm |.Goi M,N Ian lwot l1a trung diém AD, DC. Phép tinh tién
theo vecto nao sau diy bién tam gidc AMI thanh INC
A. AM. B. IN. C. AC. D. MN .

C4u 48. Cho hinh binh hanh ABCD tiam | . Két ludn nao sau day la sar?
AT _.(D)=C. B. T5(B)=A. C.T.(I)=C. D. T (1)=B

AB Al

C4u 50. Cho dwong tron (C) c6 tam O va duomg kinh AB. Goi A 1a tiép tuyén cta (C) tai diém A
. Phép tinh tién theo vecto AB bién A thanh:

A. Dudng kinh ctia dwong tron (C) song song voi A.

B. Tiép tuyén ctia (C) tai diém B.

C. Tiép tuyén cta (C) song song véi AB.

D. Duwong thang song song v&i Ava di qua O

Loi giai
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Cau 51. Phép tinh tién khong bao toan yéu t6 nao sau day?

A. Khodang cich giira hai diém. B. Thit tw ba di€ém thing hang.
C. Toa do cta diém. D. Dién tich.

Cau 52. Véi hai diém A, B phan biét va T.(A)=A, T,(B)=B' véi v#0. Ménh d& nao sau day
ding?
A AB =v. B.A'B'= AB. C. AB=Vv. D.AB'+AB=0.

Céu 53. Cho hinh binh hanh ABCD. Phép tinh tién T, - bi€n di€ém A thanh diém nao?
A. A’ d6i xtrng véi A qua C. B. A" d6i xtirng véi D qua C.
C. O la giao diém ciaa AC qua BD. D.C.

Céu 54. Cho tam giac ABC c6 trong tam G, T, (G)=M . Ménh dé nao la ding?
A.M la trung diém BC.
B. M trungvéi A.
C. M 1a dinh thi& tw cda hinh binh hanh BGCM .
D. M la dinh th tw cda hinh binh hanh BCGM .

Loi gii.
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C4u 55. Cho luc giac déu ABCDEF tdm O. Tim anh ctia AAOF qua phép tinh tién theo vecto AB

A.AAOB. B. ABOC. C. ACDO. D. ADEO.

C4u 56. Cho hinh binh hanh ABCD tam | . Két luin nao sau day sai?
A T (A)=B. B.Tﬁ(B):A. C. T, (l)=B. D.T (l)=C

C4u 57. Cho hinh vuéng ABCD tdm | . Goi M, N Ian lwot la trung diém cia AD, DC. Phép tinh
tién theo vecto nao sau diy bién AAMI thanh AMDN ?
A.AM . B.NI . C.AC. D.MN .

C4u 58. Cho hinh binh hanh ABCD. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién dwong thang AB thanh
duwong thang CD va bién duong thang AD thanh dwong thang BC ?
A 0. B.1. C. 2. D. V6 so.
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Céu 59. Cho duong tron (O) va hai diém A, B. Mot diém M thay déi trén dwong tron (O). Tim
quy tich diém M’sao cho MM’ +MA=MB.

A(0)=T4((0).  B.(0)=Tu((0):  C(0)=Tu((9)- D.(0)=Tp(())

C4u 60. Cho hai diém B,C c6 dinh trén dwong tron (O, R) va A thay doi trén dwong tron do,

BD la dwong kinh. Khi d6é quy tich truc tam H cta AABC la:
A.Doan thiang néi tir A téi chn dwong cao thudc BC cia AABC.
B. Cung tron cia dwong tron duwong kinh BC.

C. Pwong tron tim O’ ban kinh R 13 4nh cta (O,R) qua T;.

D. Puwong tron tam O', ban kinh R la anh cta (O, R) qua T,

Lo giai:

C4u 61. Cho hinh binh hanh ABCD, hai diém A, B ¢ dinh, tAm | di dong trén duong tron (C).
Khi dé quy tich trung diém M cta canh DC:
A.1a duomg tron (C') la anh cta (C) qua T, K 1a trung diém cua BC.

Kl '’
B.la dwong tron (C’) la 4nh ctia (C) qua T, K 1a trung diém cta AB.
C.1a dwong thang BD.
D.la dwong tron tdm | ban kinh 1D .
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Cau 62. Trén doan AD c6 dinh dung hinh binh hanh ABCD théa % _ %. Tim qu§ tich dinh C.
A.Duong tron tdm A, ban kinh la AB\/é ) B. DPuong tron tam A, ban kinhla AC.
C.PDuwong tron tam A, ban kinh la AD. D. Pwong tron tam A, ban kinh la AD\/E

C4u 63. Trong mit phing toa dd Oxy, cho diém M (-5;2) va diém M’'(-3;2) la anh cia M qua
phép tinh tién theo vécto V. Tim toa d6 vécto V.
AV =(-2,0). B.V=(0;2). C.V=(-L0). D. V =(2,0).

A.(L2) . B.(2;4). C.(4;2). D.(-2-4)

Cau 65. Trong mat phing toa d6 Oxy, biét diém M’(-3;0) la dnh ctia diém M (L,-2) qua T. va
diém M ”(2;3) ladnh cia M" qua T.. Tim toa do vecto U+V.
A.(15). B.(-2;-2). C.(L-1). D.(-15).

254 | L6p Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880 |



I Trung Tim Luyén Thi Pai Hoc Amsterdam Chwong I.Bii 1. Phép Bién Hinl

C4u 66. Trong mit phang toa dd Oxy, cho cac diém A’, B’ Ian lwot 12 &nh clia cac diém
A(2;3),B(L1) qua phép tinh tién theo vecto V= (3;1). Tinh db dai vecto AB.

A2. B.A/3. c.5. D.\/2.

Céu 67. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 cac diém A(3;0),B(-2;4),C(-4;5) .

G 1a trong tAm tam gidc ABC va phép tinh tién theo vecto U =0 bién diém A thanh G . Tim toa
do G’ biét G'=T.(G).

A.G'(-5;6) . B.G'(5;6). C.G'(31). D. G'(-13)
Loi giai.
R T . . . x=1+2t . .
Cau 68. Trong mat phang toa do Oxy, cho dworng thang A: i va duwong thang

A1 x+2y—1=0.Tim toa do vecto v biét T.(A)=A
AV =(0;-1) . B.V =(0;2). C.V=(0:1). D. v =(-11).

C4u 69. Trong mit phing toa ddOxy, cho v=(1-2) va duong (C):2x*+4y’ =1. Anh ctia (C)
qua phép tin tién T. 1a

A.2X° +4y* +4x+16y-17=0 . B. 2x* + 4y’ —4x+16y+17=0.

C. 2x* +4y* —4x-16y+17=0. D. 2x* +4y* —-4x-16y-7=0,
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C4u 70. Trong mit phang toa dd Oxy, cho elip(E): ])_(_6+y3 =1 va véc to v=(2;1). Anh cta (E)

qua phép tinh tién T. la:

2 2 2 2
ae): =2, 07 B (£): 2 O+
16 9 16 9
2 2 2 2
C(E):Z+L =1 D.(E): X2, ¥ "1,
4 9 16 9

Cau 71. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém M (O; 2), N (—2;1) va vécto V = (1; 2). 0. Phép
tinh tién theo vécto V bién M, N thanh hai diém M’, N’ twong &ng. Tinh d6 dai MN'.
A MN'=45. B. MN'=+/7. C. MN’ =1. D. MN'=3

Cau 72. Trong mit phing toa dd Oxy, cho AABC bigt A(2;4), B(51), C(~1-2). Phép tinh tién
theo vécte BC bién AABC thanh AA'B'C’ twong tng cic diém. Toa dd trong tim G’ cla
AAB'C' 13,

A G'(-4;-2). B. G'(4;2). C.G'(4-2). D. G'(—4;4)

Cau 73. Trong mat phang toa do Oxy, tim phwong trinh dwon thing A’ 13 4nh clia dwdng thang
A:x+2y—1=0 qua phép tinh tién theo vécto V = (l; —1) .
A. AN:x+2y=0. B. A":x+2y-3=0. C.A":x+2y+1=0. D.A":x+2y+2=0

Loi gidi
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Cau 74. Trong mit phang toa do Oxy, tim phwong trinh dwong tron (C’) la anh cia dwong tron
(C):x*+y*—2x+4y-1=0 qua T, v6i V=(1;2)

A (x+2) +y*=+6. B. (x—2)" +y?=86.

C. X +y’*-2x-5=0. D. 2x* +2y* -8x+4=0

C4u 75. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai diém A(—5; 2),C (—1; 0) .
Biét B=T. (A), C=T, (B) Tim toa dd cta vecto U+Vv dé& cé thé thuc hién phép tinh tién T -
bién diém A thanh diém C.

A (-6;2). B.(2,-4). C.(4-2). D. (4;2)
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Céu 76. Trong mit phing toa do Oxy, cho hinh binh hanh OABC véi diém A(-2;1), diém B
thudc dwong thang A:2x—y-5=0. Tim quy tich dinh C?

A. LA dwong thang c6 phwong trinh 2x—y-10=0.

B. La dwong thang c6 phuwong trinh x+2y-7=0.

C. La dwong thang c6 phwong trinh 2x—y+7=0.

D. La dwong tron c6 phuwong trinh x> +y° —2x+y =0

Lo giai

Cau 77. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai dwong thang d:2x—-3y+3=0 va d':2x-3y-5=0.

Tim toa dd v c6 phwong vudng goéc véi d va T. bién dwong thang d thanh d'.
Av= _—Gi . B.v= _—13 . C.v= _—16_—24 . D.v= E_—ZA'
13 13 13 13 13 13 13" 13

Ciu 78. Cho tir giac16i ABCD c6 AB=BC =CD =a, BAD =75° va ADC =45°.Tinh d6 dai AD.

Aay2++5. B. a/3. C. ay/2++/3. D. av5.
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C4u 79. Cho ti gidc ABCD c6 AB =643, CD =12, A=60°, B=150° D =90°. Tinh d6 dai BC.
A4, B. 5. C.6. D. 2.

C4au 80. Cho hai dwdng tron c6 ban kinh R cat nhau tai M, N . Dwong trung truc cia MN cat cac
dwong tron tai A va B sao cho A, B ndm cling mdt phia véi MN . Tinh P = MN? + AB?,
A.P=2R’. B. P=3R’. C. P=4R%. D. P=6R’
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Cau 81. Cho hai dwong tron cé ban kinh R tiép xic ngoai véi nhau tai K. Trén dwong tron nay
14y diém A, trén dwong tron kia 14y diém B sao cho AKB =90°. D6 dai AB bang bao nhiéu?
AR. B. Rv2. C. RV3. D. 2R

C4u 82. Twr dinh B cua hinh binh hanh ABCD ké cac dwong cao BK va BH ctané biét KH =3
BD =5. Khoang cach tir B dén trwc tAm H, cta tam gidc BKH ¢4 gia tri bang bao nhiéu?
A4 . B.5. C.6. D.4,5.

2 —_— —_—
Céu 83. Cho véc to v =(a;b) sao cho khi phép tinh tién do thi y= f (x)= XX—X+1 theo véc to v
2
ta nhan db thi ham s6 y = g (X) = XX+1. Khi d6 tich ab bing:
Al B.5. C.6. D.4.
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C4u 84. Trong mit phang toa dd Oxy, v&i «,a,b 12 nhitng s& cho trudc, xét phép bién hinh F
X'=X.cosa—Yy.Sina+a
y'=X.Sina+Yy.cosa+b
M (%;¥:), N(X;Y,), goi M',N" Ian lwot la anh cia M, N qua phép bién hinh F . Khi d6 khoang
cach d gitra M ' va N' bang:

A.d :\/(x2 —x1)2 +(y, - y1)2 . B.d=y(x,+ xl)2 +(y, + y1)2 .

bi&n moi diém M (X;y) thanh diém M'(x";y') trong dé: { . Cho hai diém

C4u 85. Trong mit phing toa dd Oxy, cho v =(~2;1) va dwong thing d :2x-3y+3=0,
d,:2x-3y-5=0. Tim toa d6 w=(a;b) cé phwong vudng géc véi dwong thing d dé d, 1 anh
cia d qua phép tinh tién T_. Khi d6 a+b bang:

2 B. 2. c3. D. 2.
13 13 13 13
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C4au 86. Trong mit phing toa do Oxy, cho phép bién hinh F x4c dinh nhuw sau: V&i mbi diém
M(X;y) taco difm M'=F(M) sao cho M'(x";y') théa min: X'=x+2; y'=y-3.Ménh dé nao
sau day dung:

A. F 1a phép tinh tién theo v=(2;3) . B. F 1a phép tinh tién theo v =(-2;3).
C. F 1a phép tinh tién theo v=(2;-3). D. F 1a phép tinh tién theo v =(-2;-3)

Céu 87. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho hai diém A(1,6);B(-1—4).Goi C,D lin lwotla anh cta
A, B qua phép tinh tién theo v = (,5). Két luan nao sau déy la ding:

A. ABCD la hinh vuéng. B. ABCD Ia hinh binh hanh.
C. ABDC l1a hinh binh hanh. D. A, B,C,D thing hang.

Ciu 88. Trong mit phang toa do Oxy, cho dwong thiang c6 phuwong trinh d:y=2, va hai diém
A(33); B(3;-4). Ldy M trén d, N trén truc hoanh sao cho MN vuéng géc véi d va
AM +MN + NB nho nhit. Timtoaddé M, N ?

ww(taafto) wu(ia)o(zo
cul3iolte) ou(jop)
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§BAI 2. PHEP POI 'NG TRUC

ALY THUYET,

1. Pinh nghia:
Cho dwong thang d .
Phép bién hinh bién mdi difm M thudc d thanh chinh né, bién M
moi diém M Kkhéng thudc d thanh diém M 'sao cho d 1a dwong
trung truc cia doan MM ' dwoc goi la phép déi xrng qua duwong 1
thing d, hay con goi 1a phép ddi xirng truc d . L d
Phép ddi xtrng truc co truc 1a dwong thing d dwoc ki hiéula B, . |
Nhu vy |BD,(M)=M’< IM =—-IM’| véi | 1a hinh chiéu vuéng '
goccia M trén d. M

Néu B,[(H)]=(H) thi d dwoc goi la truc ddi xirng ctia hinh (H ).

Vi du 1. Hinh nao sau day khéng c6 truc déi xirng (mdi hinh 1a mét chit cai in hoa):
A.G. B. 0. C.Y. D. M.

Vi du 2. Hinh nao sau day la c6 truc d6i xirng:
A. Tam giac batki. B. Tam giac can. C. T giac bat ki. D. Hinh binh hanh.

Vi du 3. Cho tam giac ABC déu. Hoi hinh la tam gidc ABC déu c6 bao nhiéu truc déi xirng:

A. Khong c6 truc doi xirng. B. C6 1 truc doi xirng.
C. C6 2 truc déi xirng. D. C6 3 truc déi xirng.
Lo gidi

2. Biéu thirc toa do ctia phép ddi xirng truc:
Trong mit phdng Oxy, véi mdi diém M (X;y), goi M'(x%y")=D,(M).

XI =X ! '
Néu chon d 1a truc Ox, thi { ' Néu chon d la truc Oy, thi { . :
y=-y y =y
AY AY
********* M(x:y) M'(XYD) . M(x;y)
X ‘ : >
7777777 M'(X";y")
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Vi du 4. Trong mit phing Oxy, cho diém M (2;3). Hoi trong b8n diém sau diém nao la anh ctiia M
qua phép déi xtirng truc Ox ?
A (32). B. (2;-3). C. (3;-2). D. (-2;3)

Vi du 5. Trong mét phéng Oxy, cho diém M (2;3). Héi M 1 &nh cta diém nao trong cac diém sau
qua phép déi xirng truc Oy ?
A (32). B. (2;-3). C. (3;-2). D. (-2;3)

Vi du 6. Trong mat phing Oxy, cho di€ém M (2;3). Hoi trong bdn diém sau di€m nao 1a &nh cta
M qua phép ddi xtitng qua dwdng thing d : x—y=07?
A (32). B. (2;-3). C. (3;-2). D. (-2;3)

3. Tinh chat phép d6i xing truc:

» Bao toan khoang cach gitra hai diém bit ki.
Bién mot dwong thang thanh dwong thang.
Bién mot doan thang thanh doan thang bang doan da cho.
Bién mot tam giac thanh tam gidc bang tam giac da cho.
Bién dwong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh.

-

b

b

-

—

Vi du 7. Trong mit phang toa dd Oxy, qua phép ddi xitng truc d : y—x =0, dwong tron
(C):(x+1)"+(y—4)" =1 bién thanh dwong tron (C') c6 phwong trinh 1a:
A (x+1)° +(y—-4) =1. B. (x—4)" +(y+1)" =1.
C.(x+4)" +(y—1)" =1. D. (x+4) +(y+1)’ =1.
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B. PHAN DANG BAI TAP.

Dang 1: XAC PINH ANH CUA MOT HINH QUA P01 X'NG TRUC.

1.

Phwong phap:

R

R

"

"

a). P& xac dinh anh (H ') cia hinh (H) qua phép d6i xtng truc ta c6 thé dung:
b). Xac dinh anh ciia mét diém qua phép déi xing truc, d6i xirng tam.

c). Xac dinh &nh A’ clia duwdong thing A qua hinh qua phép déi xirng truc, ddi xrng tAm.

d). Xac dinh 4nh cia mgt hinh H (dwong tron, elip, parabol..)

Dung dinh nghia phép d6i xtrng truc.
Str dung biéu thirc toa do.

Cach 1: Chon hai diém A, B phan biét trén A, xac dinh anh A',B’' twong &rng qua phép déi
xrng truc. Pudong thing A’ cin tim 1a dwdng thang qua hai anh A',B'.

Céch 2: Dwa vao vi tri twong ddi clia dwong thang A va truc ddi xirng dé tim &nh A’ .

Cach 3: St dung quy tich

“ V&imoi diém M (x;y)e A qua phép di xitng truc hodc d6i xing tdm sé bién M thanh
M'(X;y")eA’.

% Tl bi€u thirc toa do rut X,y thé vao phwong trinh duwdng thiang A ta dwoc phwong trinh
duong thiang anh A’ .

St dung quy tich: véi moi diém M (x;y) thudc hinh H , qua phép déi xirng truc bién M
thanh M'(x’;y’) thi M’ thudécanh H ' ciahinh H .

Véi duwong tron ap dung tinh chit phép déi xirng truc hoac doi xrng tdm bién dwong tron
thanh dwdng tron cé cung ban kinh hodc str dung quy tich.

2. Bai tdp minh hoa.

Bai tip 1. Trong mit phdng Oxy, cho diém M (1,5), dwong thing d :x+2y+4 =0 va dwdng tron
(C):x*+y’+2x—4y—-4=0.

a). Tim anh cia M,d va (C)qua phép doi xtrng truc OX.

b). Tim &nh ctia M qua phép ddi xirng qua dwong thang d .

Lo gidi.
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Bai tip 2. Cho hai dwong thang d : x+y—-2=0, d,: x+2y—3=0 va dwong tron c6 phwong trinh
(C): (X—l)2 +(y+1)2 =4.Tim &nh cta d,(C) qua phép ddi xtmg truc d.

Lo gidi.

3. Bai tap van dung.

Bai 1. Trong mat phang toa do Oxy, cho dwong thing d :x+2y—-5=0. Tim &anh cia d qua phép
doéi xing truc cé truc la
a) Ox b) Oy
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Bai 2. Trong mat phang toa do Oxy, cho dwong thang d : 2x—y—-3=0 va dudng tron
(C):(X—Z)2 +(y—3)2 =4,

a). Tim anh cua d,(C) qua phép déi xding truc Ox.

b). Viét phwong trinh dwong tron (C '), anh cua (C) qua phép d6i xirng qua dwong thang d

Dang 2: DUNG PHEP BOI X(PNG TRUC PE GIAI CAC BAI TOAN DUNG HINH.
1. Phwong phap:

bé dung mot diém M ta tim cach xac dinh no:
+ Nhuw la dnh cia mot diém da biét qua mot phép déi xirng truc,

+ Hoac xem M nhuw la giao diém ctia mot dwong co dinh véi dnh cia mot dwong da biét qua
phép doi xtirng truc.

2. Bai tap minh hoa.

Bai tip 3. Dwng hinh vudong ABCD biét hai dinh A va C nam trén dwong thang d, va hai dinh
B, D Ian lwot thudc hai dwong thang d,, d,.
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Bai tip 4. Cho hai dwong tron (C),(C") c6 ban kinh khac nhau va dwdng thing d . Hay dung hinh
vudng ABCD c6 hai dinh A,C lan lwot nam trén (C),(C') va hai dinh con lai nam trén d.

Lo giai.

Dang 3.DUNG PHEP POI XGNG TRUC BE GIAI CAC BAI TAP HQ'P DIEM.

1. Phwong phap:

Str dung tinh chat :
@ Néu N :Dd(M ) véi M di dong trén hinh (H) thi N di dong trén hinh (H ) la anh cta

hinh (H) qua phép ddi xiéng truc d.

2. Bai tap minh hoa,

Bai tip 5. Trén dwong tron (O,R) cho hai diém ¢§ dinh A, B. DPuong tron (O';R") tiép xtic ngoai
voi (O) tai A. Mot diém M di dong trén (O). MA cit (O') tai diém th& hai A'. Qua A' ké

dwong thang song song véi AB cat MB tai B'.
Tim quy tich diém B'

Lo gidi.
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Bai tip 6. Cho tam gidc ABC c6 tAm dwong tron ndi tiép |, P 1a moét di€ém nam trong tam giac.
Goi A',B",C' la cac diém d6i xirng véi P lan lwot d6i xirng qua 1A, 1B, IC . Chirng minh cac dwong
thang AA',BB',CC" dong quy.

C. BAI TAP NANG CAO.
Bai 1.

a). Cho dwong thang d va hai difm A,B nam vé mot phia cia d . Xac dinh diém M trén d
sao cho MA+MB nhé nhit.

b). Cho x—2y+2=0. Tim gia tri nhé nhit cua biéu thirc

T :\/(x—3)2+(y—5)2 +\/(x—5)2+(y—7)2 .

Loi giai
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Bai tip 2. Cho A(2;1). Tim diém B trén truc hoanh va diém C trén duwong phan gidc géc phan tu
th nhat dé chu vi tam giac ABC nhd nhit.

Bai tip 3. Goi d, 1a dwong phan gidc ngoai tai A clia tam gidc ABC. Chitng minh rang véi moi

diém M trén d,, chu vi tam gidc MBC khong nhé hon chu vi tam gidc ABC.

Loi giai
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Bai tip 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dwong cao AH . Bén ngoai tam giac ABC dung cac
hinh vuéng ABDE va ACFG.

a). Goi K 1a trung diém ctia EG . Chirng minh K nam trén dwong thang AH .

b). Goi P 1a giao diém cua DE va FG. Ching minh P ndm trén duwong thang AH .

c). Chitng minh cac dwong thang AH,CD,EF dong qui

Loi giai

Bai tdp 5. Cho tam gidc ABC can tai A.Biét canh AB nam trén dwdng thing d,, canh BC nam
trén dudng thang d,, canh AC di qua M . Hay xac dinh cac dinh cta tam gidc ABC.

Loi gidi
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Bai tap 6. Cho mot diém A va mot dwong thang d khong di qua A.Trén d dit mot doan BC =a
( a>0 cho trwéc). Tim vi tri cia doan BC dé tong AB+ AC nhd nhat.

Loi giai

Bai tip 7. Cho hai dwong thang song song A, A, va difm M nam & mién gitra ctia hai dwong
thang d6 ( M va A, cung phia déi véi A,, M va A, cung phia ddi véi A,). Trén A, 14y doan
AB=a trén A, lay doan CD=b( a,b la cac d6 dai cho trwdc). Tim vi tri ciia cic doan AB va
CD sao cho tong MA+MB + MC + MD nhé nhat.

Loi gidi

Bai tp 8. Cho hai hinh vuéng ABCD va AB'C'D' ¢4 chung dinh A va c6 canh déu bang a. Hay
chi ra mot phép déi xirng truc bién hinh vuéng ABCD thanh hinh vuéng AB'C'D".

Loi gidi
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Bai tdp 9. Cho tam gidc ABC cAntai A.V&i moéi diém M trén canh BC, ta dung hinh binh hanh
APMQ ( P thudc canh AB va Q thudc canh AC). Tim tip hop anh ciia diém M trong phép déi
xtrng qua dwong thang PQ.

Bai tdp 10. Cho tam gidc nhon ABC

a). Goi D la mo6t diém c6 dinh trén canh BC. Xac dinh cac diém E,F trén AB va AC sao cho
chu vi tam giac DEF nhé nhat.

b). Cho D thay d6i trén canh BC. Dyng tam gidc DEF c6 chu vi nhé nhat véi E,F l4n lwot
thudc cac canh AB, AC. Chitrng minh khi chu vi tam gidc DEF nhoé nhit thi D,E, F la chan cac

duwong cao cia tam giac ABC. Tinh gid tri nhé nhit cia chu vi tam giac DEF theo
BC=a,CA=b,AB=cC

Loi gidi
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM.

C4u 1. Hinh gbm hai dwong tron c6 tim va ban kinh khac nhau c6 bao nhiéu truc déi xirng?
A. Khong co. B. Mot. C. Hai. D. V6 s6

C4u 2. Hinh gdbm hai duwdng thang d va d’ vudng goc véi nhau d6 c6 miy truc déi xing?
A 0. B.2. C. 4. D. Vo sé.

C4u 3. Trong cic ménh dé sau ménh dé nao dung?
A. Puong tron 1a hinh ¢6 vo sé truc doi xirng.
B. M6t hinh c6 v0 s6 truc doi xtrng thi hinh d6 phai la hinh tron.
C. M6t hinh c6 v6 s6 truc d6i xirng thi hinh d6 phai 1a hinh gdbm nhirng dwong tron déng tam.
D. Mot hinh ¢4 v0 s8 truc d6i xirng thi hinh d6 phai 12 hinh gdbm hai dudng thing vudng goc
Loi giai

C4u 4. Xem cac chit cai in hoa A, B, C, D, X, Y nhuw nhitng hinh. Khang dinh nao sau day dung?
A. Hinh c6 mot truc déi xirng: A, Y cac hinh khac khong c6 truc doi xtirng.
B. Hinh c6 moét truc doi xtrng: A, B, C, D, Y. Hinh c6 hai truc doi xirng: X.
C. Hinh ¢6 mét truc déi xirng: A, Hinh ¢6 hai truc déi xing: D, X.
D. Hinh ¢6 mét truc d6i xirng: C, D, Y. Hinh c6 hai truc déi xirng: X. Cac hinh khac khéng c6 truc
doéi xirng
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C4u 5. Gia st rang qua phép déi xirng truc b, (a la truc ddi xing), dwong thang d bién thanh
duwong thang d’. Hay chon cAu saitrong cac ciu sau:
A.Khi d songsongvéi a thi d song songvéi d'.
B. d vuong géc véi a khiva chikhi d trung véi d’.
C.Khi d cat a thi d cat d’. Khi d6 giao diém ctia d va d’ nam trén a.
D.Khi d tao véi a mot goc 459 thi d vudng gécvéi d'.
Lo gidi

C4u 6. Cho 3 dwong tron ¢ ban kinh bang nhau va d6i mot ti€p xdc ngoai véi nhau tao thanh
hinh (H). Héi (H) c6 miy truc ddi xing?
A 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Ciu 7. Tim ménh dé saitrong cac ménh dé sau:
A. Phép d6i xirng truc bao toan khoang cich gitra hai diém bat ki.
B. Phép d6i xtrng truc bién mot dwong thang thanh moét dwdng thang song song hodc trung voi
dudng thang da cho.
C. Phép ddi xirng truc bién tam giac thanh tam giac bang tam giac da cho.
D. Phép ddi xirng truc bién dwdng tron thanh duwdng tron bang duwdng tron da cho.
Loi giai

C4u 8. Phat biéu nao sau day la dingvé phép déi xirng truc d ?
A. Phép ddi xtrng truc d bién diém M thanh diém M’ < MI =IM’ (1 1a giao diém cia MM’
vatruc d).
B.Néu diém M thudc d thi B,: M > M .
C. Phép d6i xtrng truc d khéng phai la phép doi hinh
D. Phép déi xirng truc d bién difm M thanh diém M’ < MM’ L d
Lo gidi
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C4u 9. Cho hinh vuéng ABCD c6 hai dwong chéo AC va BD cit nhau tai | . Khang dinh nao sau
day la diingvé phép doi xirng truc:

A. Hai diém A va B d6i xtrng nhau qua truc CD.

B. Phép do6i xtirng truc AC bién D thanh C.

C. Phép déi xtrng truc AC bién D thanh B.

D.Ca A, B, C déu dung.

Cau 10. Cho dwong thiang a. Qua phép ddi xirng truc a , dwong thang nao bién thanh chinh no.
A. Cac dwong thang song song véi a.
B. Cac dwong thang vudéng goc véi a.
C. Cac dwong thang hop véi a mot géc 60° .
D. C4c dwong thang hop véi @ mot goc 30° .

Loi giai

Cau 11. Cho hai dwong thing cat nhau d va d’ . c6 bao nhiéu phép ddi xirng truc bién dwong
thang nay thanh dwong thang kia?
A. Khong cé. B. Mot. C. Hai. D. V0 s6.

Ciu 12. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao diung?
A. Hinh vudng c6 v6 so truc doi xirng.
B. Hinh chi* nhit c6 4 truc déi xing.
C. Tam giac déu c6 vo s6 truc doi xirng .
D. Tam gidc cAn nhuwng khéng déu c6 1 truc doi xing.
Lo gidi

C4u 13. Trong mat phang Oxy, cho Parapol (P) c6 phwong trinh x* = 24y . Héi Parabol nao trong

cac Parabol sau la anh ctaa (P) qua phép déi xing truc Oy ?

A. x> =24y. B. x> =24y C. y? = 24x. D. y? = —24x
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Ciu 14. Trong mit phangOxy, cho parabol (P): y? = X. Hoi parabol nao sau day la anh cta
parabol (P) qua phép ddi xirng truc Oy ?
A. y? =x. B. y* =—x. C. x*=-y. D.x*=y

C4u 15. Trong mit phang Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh x* = 4y. Héi Parabol nao trong
cac Parabol sau la anh cta (P) qua phép d6i xirng truc Ox ?
A. x* =4y. B. x> =—4y. C. y* = 4x. D. y* = —4x

Cu 16. Trong mit phdng Oxy, qua phép ddi xing trucOy, diém A(3;5) bién thanh diém nao
trong cac diém sau?
A (35). B. (-3:5). C. (3-5). D. (-3;-5)

Cu 17. Trong mit phing v&i hé truc toa d Oxy, cho phép ddi xtimg truc Ox, voi M (X; y) goi
M’ 1a 4anh cia M qua phép ddi xirng truc Ox . Khi d6 toa do diém M’ 1a:
A M'(xy). B. M'(-x; y). C. M'(=x;-y). D. M'(x;-y)
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C4au 18. Trong mat phang v&i hé truc toa dd Oxy, cho phép ddi xirng truc Oy, véi M (X; y) goi
M’ 1a anh cia M qua phép d6i xirng truc Oy . Khi d6 toa dd diém M’ la:
A M'(xy). B. M'(-x; y). C. M'(-x;-y). D. M'(x;-y)

C4u 19. Trong mat phang v&i hé truc toa dd OXy, cho phép ddi xirng truc Ox, phép ddi xirng truc
Ox bién dwong thang d: x+y—2=0 thanh dwong thang d’ c6 phwong trinh la:

A Xx-y-2=0. B. x+y+2=0.

C. x+y-2=0. D. Xx—-y+2=0.

C4u 20. Trong mit phang toa dd Oxy, qua phép ddi xirng truc Ox dwdng tron
(C):(x-1)" +(y+2)° =4 bién thanh duong tron (C') ¢6 phwong trinh la:
A. (x+1)2+(y+2)2:4. B. (X—1)2+(y+2)2:4.
C.(x-1)"+(y-2)" =4. D. (x+1)" +(y+2)' =4.

Cau 21. Trong mat phang toa do Oxy, cho phép ddi xing truc D,, véi a la dwong thang co
phwong trinh: 2x—y=0.Ldy A(2;2); B,(4) thanh diém c6 toa dd bao nhiéu?

A (-2;2) . B. (%%j : C. (%%) : D. (%é) :
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Céu 22. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai diém M (1;3) va M '(-1;1) .Phép ddi xirng truc D,

bién diém M thanh M ' ¢6 truc a c6 phwong trinh:
A x-y+2=0. B.x-y-2=0. C.x+y+2=0. D. x+y-2=0.

Cau 23. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho dwong thang d:Xx—y—2=0. Anh cia d qua phép d6i
xrng truc tung cé phwong trinh:
A x-y+2=0. B.Xx+y+2=0. C.x+y-2=0. D. x+2y-2=0.

C4u 24. Trong mat phang toa dd Oxy, cho hai dwong thang |:y—2=0, d:x+2y+2=0.Goi d'1a
anh ctia d qua phép d6i xirng truc |. Phwong trinh cua d' la:
A x-2y+10=0. B. x+2y+10=0. C. x—-2y-10=0. D. x+2y-10=0

C4u 25. Trong mat phang toa dd Oxy, cho dwdng thing A:Xx+y—2=0.Tim &nh A' d6i xtng véi
A qua duong thang d:3x+y-4=0.
A 7Xx—-y+6=0. B. x—7y+5=0. C. 7x+y+6=0. D.5x-2y—-6=0

Loi gidi
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Céu 26. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dwong tron (C) c6 phwong trinh:

x> +Yy? —4x+5y+1=0. Tim anh dwong tron (C') ctia (C) qua phép ddi xting truc Oy .
A X*+y*—4x-5y+1=0. B. X’ + Yy’ +4x+5y+1=0.
C. 2x* +2y* +8x+10y-2=0. D. X’ +y*+4x-5y+1=0.

C4u 27. Cho dwong thang d va hai diém A,B nam cung phia véi d. Goi A déi xing voi A, B
déi xirng véi B qua d. M 1a diém trén d théa man MA+ MB nho nhat. Chon ménh dé sai:
A. Géc gitta AM va d bang goc gitta BM va d. B. M lagiao diémciua AB vad .

C. M la giao diém cua AB, va d. D. M la giao diém cia AB va d.

C4u 28. V&i moi tir giac ABCD, ki hiéu S 1a dién tich t& giAc ABCD. Chon ménh dé ddng:
AS :%(AB.CD+BC.AD) B. S s%(AB.CD+BC.AD)
C. S > ABCD+BC.AD D.S> %(AB.CD +BC.AD) .
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Cau 29. Cho hai diém A, B phéan biét. Goi S,,S; 1a phép do6i xirng qua A, B. Véi diém M bit ki,
goi M;=S,(M), M, =S;(M,). Goi F la phép bién hinh bién M thanh M,. Chon ménh dé

ding:
A. F khoéng la phép doi hinh B. F 1a phép doi xirng truc.
C. F la phép d6i xirng tam. D. F 1a phép tinh tién.

Cau 30. Cho AABC va duong tron tam O. Trén doan AB, 1dy diém E sao cho BE=2AE  F |3
trung di€ém cta AC va | 13 dinh thi tw cia hinh binh hanh AEIF | V&i méi diém P trén (O) ta
dung diém Q sao cho PA+2PB+3PC =61Q . Khi d6 tip hop diém Q khi P thay d6i la:
A.Purong tron tam O' la anh ctia dwong tron (O) qua D, .
B. Dwong tron tam O’ 1a anh ctia dwong tron (O) qua D

qua phép doi xirng tim D,

0)
C. Puong tron tdm O’ la anh clia dwong tron (O) qua phép ddi xtirng tam D,
0)

D. Puong tron tdm O’ 1a anh clia dwong tron (

Loi gidi

282 | L6p Todn Thay-Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong [ Bai 2. Phép D6i Xitng Téinl

§BAI 3. PHEP DOI XU'NG TAM
A.LY THUYET.
1. Pinh nghia.

Cho diém | .
Phép bién hinh bién diém | thanh chinh n6 va bién méi diém M
khac | thanh diém M ' sao cho | la trung diém cia MM ' dwoc

Ml
goi la phép doi xtrng tam | .
Phép d6i xtrng tdm | dwoc ki hiéula b, . I

Vay B,(M)=M'& IM +1M"=0 M
Néu DI((H))z(H) thi | dwoc goi la tm d8i xtng ctia hinh (H).

Vidu 1. Hinh nao sau day khong c6 tim doi xirng?
A. Hinh vuéng. B. Hinh tron. C. Hinh tam gidc déu. D. Hinh thoi.

2. Biéu thirc toa do ctia phép ddi xing tAm.
Trong mit phang Oxy cho I(a;b), M(x;y), M'(x’;y') ladnh cia M qua phép ddi xéng tam |.

Vé6i 0(0;0),tacé M'(x5y')=D,[M(x;y)] thi {);i_);

Véi I (a;b), taco M'(x5y")=D,[M(xy)] thi {);ZEZ:); *)

Hé (*) duwoc goi la biéu thirc toa do cua b, .

Vi du 2. Anh ctia diém M (3;—1) qua phép déi xirng tam | (1; 2) 1a diém M'(X;y'). Téng X'+’
A 4. B. 6. C. 6. D. 2.

Vi du 3. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dwong thing d:x=2. Trong cidc dwong thing sau
dwong thang nao 1a anh clia d qua phép ddi xirng tAm O?
A x=-2. B.y=2. C. x=2. D.y=-2.
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3. Tinh chéit cia phép ddi xirng tim.

Tinh chit 1: " N |
— . M. >

Néu b, (M)=M"va b, (N)=N"thi M'N'=-MN, el A

trdésuyra M'N'=MN. ‘:_l'*-..m

Bao toan khodang cach gitra hai diém bat ki. NH—H" M

Tinh chit 2

Phép d6i xirng tAm bién duwdng thing thanh dwdng thing song song hoidc trung véi no, bién doan
thing thanh doan thing bang no, bién tam giac thanh tam gidc bing né, bién dwong tron thanh
dwong tron cung ban kinh.

A
B A
N
’
a7 c R
S~ // B — N 4, \\\:\
~o ~< 7’ -
~~_ I I % 7 -~
Dals ANRS B S
// \\\\ C' Z N
//‘A A
’
B A

4. Tam d6i xrng ctia mdt hinh
Pinh nghia: diém | dwoc goi la tAm ddi xing ctia hinh H néu phép doi xirng tim | bién hinh H
thanh chinh né. Khi d6 tanéi H 1a hinh c6 tdm d6i xng.

B. PHAN DANG VA BAI TAP.

Dang 1. XAC PINH ANH CUA MOT HINH QUA PHEP BOI X(’NG TAM.

1. Phwong phap:

& St dung dinh nghia:

Phép d6i xtng tam bién mdi diém M thanh diém M ' sao cho B,(M)=M'< IM +IM =0,
@ Cac tinh chat.

- o || Xx'=2a-x
@ Biéu thirc toa do ctia phép tinh tién. M *(x';y") =D, [M (x;y) | thi {y-—zb y )

Nhén xét: str dung hai k§ thuat:
@ Tinh tryc ti€p dwa vao tinh chat cia duwdng thang va dwong tron.
@ Ky thuat quy tich.

2. Bai tdp minh hoa.
Bai tap 1. Tim anh qua phép ddi xtng tAm 1(1;2) cta:
a). Piém A(3,—4).
b). Puong tron (C):x* +y* +2x—-6y+6=0.
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Bai tap 2. Cho diém |(1;1) va dwong thdng d :x+2y+3=0.Tim &nh ciia d qua phép B, .

Lo gidi.

Loi gidi

Dang 2: XAC PINH TAM POI X('NG KHI BIET ANH VA TAO ANH.
1. Phwong phap:

Ta tién hanh ba bwéc sau:
@ Bwéc 1: Goi | (a;b) 1a tam d6i xing can timva M (x;y)ed,M'(x;y")ed".
2 A 7 7 N 7 A XI = 2a - X
@ Buwéc 2: St dung cong thirc phép ddi xirng tam M '(xy') =D, (M) <4 | -
y =<b-y
@ Buédc 3: Thay vao dwong thiang d’ theo bién X, y. Tir d6 ddng nhat thitrc hé s6 véi phwong
trinh dwong thang d.
7 Luuy:
@ Phép doi xirng tam bién truc Ox thanh chinh né thi =b=0
@ Phép doi xtirng tdm bién truc Oy thanh chinh né thi =>a=0

2. Bai tdp minh hoa.
Bai tAp 4. Trong mat phang Oxy cho duwong thang d:x—-2y+2=0 va d':x—2y—-8=0. Tim phép
déi xtrng tim bién d thanh d'va bién truc Ox thanh chinh né.

Lo gidi.
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Bai tip 5. Cho dwong thang d :x—2y+6=0 va d':x—2y—10=0. Tim phép d6i xirng tAm | bién
d thanh d' va bién truc Ox thanh chinh né.

Loi gidi.

Bai tip 6. Cho dwong thang d :x—2y+2=0 va d':x—2y—-8=0. Tim phép ddi xirng tAm bién d
thanh d' va bién truc Oy thanh chinh né.

Lo giai.

3. Bai tap van dung

Bai 1. Cho hai dwong thang d, :3x—y—-3=0 va d,:x+y=0.Phép ddi xitng tdm | bién d, thanh
d,":3x—y+1=0 vabién d, thanh d,": x+y-6=0.
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Bai 2. Cho duong cong (C):y = 1 va diém A(-2;3). Viét phuong trinh duwong thing d di qua gdc
X

toa do cit dwong cong (C) tai hai diém M, N sao cho AM? + AN? nh¢ nhit.

Lo gidi.
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Bai 4. Trén cac canh AB,BC,CD, DA cia hinh binh hanh ABCD l4y cac diém A'B',C', D' sao
cho A'B'C'D’ cling la hinh binh hanh . Chttng minh hai hinh binh hanh d6 c6 cung tam.

Loi gidi

Dang 3. S DUNG PHEP POI X(’NG TAM DE GIAI CAC BAI TOAN DUNG HINH.

1. Phwong phap:

+ Xem diém cin dung 1a giao ciia mot duwdng c6 san va anh cia mot duwdng khac qua phép D,
nao do.

2. Bai tap minh hoa.

Bai tip 8. Cho hai dwong thang d,,d, va hai diém A,G khong thudc d,,d,.
Hay dwng tam giac ABC c6 trong tdm G va hai dinh B,C lan lwot thudc d, va d,.

Lo giai.

Bai tap 9. Cho hai diém A,C va dwdng tron (O).
Dung hinh binh hanh ABCD c6 hai dinh B, D thudc (O).
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Bai t4p 10. Cho hai dwong tron (O),(O") cat nhau tai hai diém phan biét A, B. Dung duwong thang

d diqua A cat (O) tai M vacat (O') tai N sao cho A la trung diém ctia MN .

Loi giai

Bai tap 11.
a). Cho géc xOy va mot diém A thudc mién trong goc do. Hay dung dwong thang qua A cat
Ox,0Oy theo thir tw tai M, N sao cho A la trung diém cia MN .
b). Chirng minh mdt dwdng thang bat ki qua A cat Ox,Oy lan lwot tai C, D thiludn cé

SOCD 2 SOMN '
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Bai tip 12. Cho hai dwong tron (O) va (O') ct nhau tai hai diém A,B va s8 a>0. Dung dwdng
thing d diqua A cit hai dwong tron thanh hai diy cung ma hiéu do dai bang a.
Loi gidi.

Dang 4: SO’ DUNG PHEP P01 X(’NG TAM PE GIAI BAI TOAN TAP HOP BIEM

1.Bai tap minh hoa.

Bai tap 13. Cho tam gidc ABC va duwongtron (O). Trén AB 14y diém E sao cho BE =2AE, F Ia
trung diém ctia AC va | 1a dinh th tw ctia hinh binh hanh AEIF . V&i moi diém P trén dwong
tron (O) , ta dung diém Q sao cho PA+ 2PB +3PC = 61Q. Tim tap hop diém Q khi P thay déi

trén (O)
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Bai tip 14. Cho dwdng tron (O) va day cung AB ¢8 dinh, M 1a mot diém di dong trén (O), M
khong trung véi A, B. Hai dudng tron (Ol),(Oz) cung di qua M va tiép xic véi AB tai A va B.
Goi N la giao diém thi hai cta (01) va (02) . Tim tip hop diém N khi M di dong.

Lo giai.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM.
Cau 1. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding?
A. Phép d6i xirng tAm khong cé diém nao bién thanh chinh né.
B. Phép d6i xirng tAm c6 ddng mot diém bién thanh chinh no.
C. C6 phép doi xirng tAm c6 hai diém bién thanh chinh né.
D. C6 phép d6i xirng tAm c6 vo s6 di€ém bién thanh chinh né.
Lo giai

C4u 2. Hinh nao sau day c6 tim doi xirng:
A. Hinh thang. B. Hinh tron. C. Parabol. D. Tam gidc bat ki.
Lo gidi

AQ. B.P. C.N. D.E.
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C4u 4. Hinh gbm hai dwong tron phén biét c6 cung ban kinh c¢é bao nhiéu tim doi xirng?
A. Khong c6. B. Mot. C. Hai. D.Vos

Cau 5. M6t hinh (H ) c6 tdm d8i xtrmg néu va chi néu:
A. Ton tai phép ddi xtimg tAm bién hinh (H ) thanh chinh né.
B. T6n tai phép doi xirng truc bién hinh (H ) thanh chinh né.
C.Hinh (H )12 hinh binh hanh.
D. Ton tai phép doi hinh bién hinh (H ) thanh chinh né.

C4u 6. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho diém | (&;b).
Néu phép d6i xtmg tdm | bién diém M (X; y) thanh M'(X’; y') thi ta c6 biéu thic:

{x':a+x {x':Za—x {x':a—x {x:2x'—a
A . B.. . C.{ . . D. o
y'=b+y y'=2b-y y'=b-y y=2y'-b

Cau 7. Trong mit phang toa dd Oxy, cho phép ddi xtitrng tAm | (1;2) bién diém M (X; y) thanh
M’(X’;y"). Khi dé

{x':—x+2 {x':—x+2 {x'=—x+2 {x‘=x+2
AT . B.{ . c.{" . D.{" .
y'=-y-2 y'=-y+4 y'=-y-4 y=y-2

A A(53). B. A/(5:-3). C. A (3-1). D. A'(ﬁ;zj.
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Cau 9. Trong mat phang toa dd Oxy, cho dwong thang d : x—y+4=0. Hoi trong cac dwong thang
sau dwong thing nao c6 thé bién thanh d qua mot phép ddi xirng tAm?
A 2x+y—-4=0. B. x+y-1=0. C. 2x—-2y+1=0. D. 2x+2y-3=0

Cau 10. Trong mit phang Oxy, cho duwong thing d :x+y—2=0, anh cta d qua phép ddi xitng
tam | (1;2) 1a dwong thing:

A d:x+y+4=0. B.d":x+y—-4=0. C.d:x—-y+4=0. D.d":x—y-4=0.
Loi gidi

C4u 11. Trong mdt phang Oxy, anh clia duwong tron (C): (X—3)2 +(y+1)2 =9 qua phép déi xirng
tam O(0;0) 1a dwdng tron :
A(C):(x=3) +(y+1)" =9, B.(C'):(x+3)" +(y+1)’ =9.
C.(C):(x=3)" +(y-1)"=9. D.(C'):(x+3)" +(y-1)" =9.

Ciu 12. Tim ménh dé saitrong cac ménh dé sau:
A. Phép d6i xirng tAm bao toan khodng cach giira hai diém bat ki.
B.Néu IM'=1IM thi D, (M)=M".
C. Phép d6i xirng tAm bién dudng thang thanh dwong thing song song hoic trung no.
D. Phép ddi xirng tAm bién tam gidc bang no6
Lo giai
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Cau 13. Trong mit phing Oxy, cho diém I(x,;y,). Goi M(X;y) l1a mot diém tuy y va M'(x";y’)
la anh cia M qua phép d6i xirng tim | . Khi d6 biéu thirc toa d6 ctia phép doi xirng tim | la:

X'=2X,—X X'=2X, +X X=2X,+X' X=X,—X'
S I T e c A X
y'=2y,-y y'=2y,+Yy y=2y,+Yy Y=Y,y

Cau 14. Trong mat phang Oxy, anh clia dwong tron (C) : x> +y® =1 qua phép ddi xitrng tam | (l; O)
A (C):(x=2) +y2=1. B. (C'):(x+2) +y*=1.
C. (C’):x2+(y+2)2=1. D. (C’):x2+(y—2)2=1
Lo gidi

Cau 15. Trong mat phang Oxy, cho dudng tr(‘)n(C):(x—l)2 +(y—3)2 =16. Gia sir qua phép doi
xtmg tdm | diém A(13) bién thanh diém B(a;b). Anh ctia duwong tron (C) qua phép déi xtimg
tam | Ia:

A. (C’):(x—a)2+(y—b)2 1. B. (C’):(x—a)2+(y—b)2 =4,

C. (C'):(x—a)2+(y—b)2 =9. D. (C’):(x—a)2+(y—b)2 =16.

C4u 16. Trong mit phing Oxy . Phép ddi xtmg tdm O(0;0) bién diém M (-2;3) thanh diém:
A M'(—4;2). B. M'(2;-3). C. M'(-2;3). D. M'(2;3)

C4u 17. Trong mit phing Oxy . Phép ddi xtmg tAm | (1;—2) bién diém M (2;4) thanh diém:
A M'(—4;2). B. M'(—4;8). C. M'(0;8). D. M'(0;-8)
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C4u 18. Trong mit phang Oxy .
Phép ddi xtng tam 1 (1;1) bién duong thing d : x+y+2=0 thanh duong thing nio sau day:
A d:x+y+4=0. B.d":x+y+6=0. C.d:x+y-6=0. D.d":x+y=0

Loi giai

C4u 19. Trong mat phang hé truc toa ddo Oxy . Phép d6i xirng tAm | (—1; 2) bién dwong tron
(C):(x +1)2 +(y —2)2 =4 thanh dwong tron ndo sau day:
A. (C’):(x+1)2 +(y—2)2 =4. B. (C’):(x—l)2 +(y-2) =
C. (C’):(x+1)2 +(y+2)2 =4. D. (C'):(x—2)2 +(y+2)2 =
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§BAI 4. PHEP QUAY

ALY THUYET.
1. Pinh nghia:
Cho diém O va goc lwong giac « . M
Phép bién hinh bién O thanh chinh né va bién méi diém M
khac O thanh diém M ' sao cho OM'=0M va goc lwong
giac (OM;OM ')=a dwoc goi la phép quay tim O, a duwoc
goi la goc quay. o
Phép quay tam O gbéc quay a dwoc ki hiéu la Q(O;a).
o M) = M’ OM =OM'
=M'<
o (M) (OM',OM )=«

Nhan xét
+ Chiéu dwong cua phép quay la chiéu dwong cia dwong tron lwong giac nghia la chiéu nguoc
v&i chiéu quay ctia kim dong ho.

//\ 0 \/
o ' M M

» Khi o =(2k+1)7,k € Z thi Qo 12 phép déi xtng tam O

» Khi o =2kr,k€Z thi Qg 1a phép déng nhit. o1 R .
+ Khi o =60°thi tam gidc OMM’ déu.
+ Khi o =90°thi tam gidc OMM ' vudng céan.

Vi du 1. Cho tam gidc déu tAm O. Héi c6 bao nhiéu phép quay tAm O géc quay , 0<a <27 bién

tam giac trén thanh chinh n6?
A. Mot. B. Hai. C.Ba. D. Bén.

Vi du 2. Cho hinh vuéng tdim O. Hoi c¢6 bao nhiéu phép quay tAm O goc quay a, 0<a <27 bién
hinh vudng trén thanh chinh n4?
A. Mét. B. Hai. C. Ba. D. Bon.
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Vi du 3. Cho hinh chit nhit c6 O la tim d6i xirng. Ho6i c6 bao nhiéu phép quay tim O gbc quay «,
0 < a <27 bién hinh chit nhit trén thanh chinh n6?
A. Khéng cé. B. Hai. C. Ba. D. Bon.

2. Biéu thiic toa d6 cta phép quay:
Trong mat phang Oxy, gid st M (Xx;y) va vk

M(X:y') = Qe (M) th

X'=Xcosa—ysina
y'=Xxsina + ycosa

Véidat OM =r va goc (Ox,OM ) =a = gbc

M
X' =rcos(a+
:M'Z{ , ) (a §0) B :
— | -
(Ox, oM ') =a+¢@ y=rsin (a ’ (p) 0 a2 :- B

Trong mit phing Oxy, gia sit M (x;y), I (a;b) va

M(x:y)=Q,,(M)thi

(2)

|| Nhan xét.

y'=b+(x-a)sina+(y—b)cosa

{x':a+(x—a)c05a—(y—b)sina

!

X ==X

X'=y

X'=—
g @°Né'ug0:—90°:>{ )

y'=x
Vi du 4. Trong mit phéng toa do Oxy, cho diém M (1,1). Héi di€m nao sau day la anh cta diém M

!

& Néu ¢:18002>{y Ly

y' =-X

& Né’uqo:90°:>{

qua phép quay tamO(0;0) , géc quay 45° ?
A M'(0,42). B. M'(v2,0). C. M'(0;1). D. M'(1-1)
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Vi du 5. Trong mit phing toa dd Oxy, Qua phép quay tm O, géc quay 90° bién diém M (-3;5)
thanh diém nao?

A.(3;4) B. (-5,-3) . C. (5-3) . D. (-3;-5).

Vi du 6. Trong mat phang Oxy cho diém A(3;0). Tim toa do 4nh A’ cia diém A qua Q(o_

Tt

A A(=30). B. A'(3,0). C. A(0;-3). D. A(-24/3;24/3).

3. Tinh chét ctia phép quay:

Tinh chit 1: Phép quay bao toan khodang cach gitra hai diém bat ki.
Tinh chit 2:

+ Bién mot duwong thing thanh duwdong thang.

+ Bién mot doan thang thanh doan thang bang doan di cho.
+ Bién mot tam gidc thanh tam giac bang tam giac da cho.

+ Bién dwong tron thanh dwong tron cé cung ban kinh.

Gia st phép quay tAm | goc quay o bién dwong thang d thanh d ')
duong thang d', khi do

+ Néu O<a S% thi géc gitra hai dwong thang d va d' bang o

|
+ Néu §< a < rr thi goc gitta hai dwong thing d va d' bang \<

T—.
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Vi du 7. Trong mat phang toa do OXy, cho dwong thing d c6 phwong trinh 5X—3y+15-0 . Tim
anh d’ cia d qua phép quay Q(O9 ) voi O la goc toa do. ?

00

A.5x-3y+6=0. B. 3x+5y+15=0. C. 5x+y-7=0.

Loi giai

D. -3x+5y+7=0

Vi du 8. Trong mit phang toa dd Oxy, viét phwong trinh dwong tron (C’) la anh cta dwdng tron
(C):x*+y*—2x+4y—-4=0 qua phép quayQ(o ”) .
2
A. (x+2)2+(y+1)2:9. B. (x—2)2+(y—1)2:9.
C. (x-2)3+(y+1)" =9, D. (x-1)" +(y+2)° =9

B. PHAN DANG BAI TAP.
Dang 1: XAC PINH ANH CUA MQT HINH QUA PHEP QUAY.
1. Phwong phap:

1.X4c dinh anh ctia mét diém qua phép quay.
+ St dung biéu thirc toa d6 trong cac biéu thirc da néu.

A 18 0 \ | [X'=xcosa—ysina
: - Ml I; 1 — M )
= Tam O: gid st M (xy) va M'(xy")=Qq,, (M) thi {Y'ZXSInOH-YCOSa (1)

= Tam | : gidsit M(x;y) va I(ab) va M '(X';y')zQ(l]a)(M)thi
.

{ =a+(x—a)cosa—(y—b)sina o)
y'=b+(x—a)sina+(y—b)cosa
2.Xacdinh anh A' ctia dwdng thdng A qua phép quay.
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+ Cach 1: Chon hai diém A, B phan biét trén A.
@ Xac dinh anh A', B'twong &ng.
« Pwong thang A'can tim 1a dwong thang qua hai anh A',B".
Cach 2: Ap dung tinh chat phép quay Q(O’a) bién duong thang A thanh dwong thang A'cé goc
(A,A")=a hodc 7 —a (don viradian)
Cach 3: Str dung quy tich
= Voimoi diémM (X y)€A:Qq (M) =M'(x"y’) thi M'eA’
& Tir biéu thirc toa do rat X,y thé vao phwong trinh dudng thing A ta dwoc phwong trinh
anhA'
3. Xac dinh dnh cia mgt hinh #/ (dwdng tron, elip, parabol...)
Str dung quy tich:
@ V&imoi diém M (x;y) thudc hinh 7
= Qo (M)=M'(x}y') thi M'(x;y’) thudc anh 7' céia hinh 7 .

Tinh chat: phép quay bién dwong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh.

2. Bai tap minh hoa.
Bai tip 1: Cho hinh vuéng ABCD tdm O, M la trung diém ctia AD, N la trung diém cta OA. Tim
anh ctia tam gidc AMN qua phép quay tdm O géc quay 90°.
Lo giai.

Bai tip 2: Trong mit phang toa dd OXy, cho cac diém A(-2;3), A'(1;5) va B(5;-3),B’(7;-2). Phép
quay tdm 1 (x;y) bién A thanh A’ va B thanh B’,tac6 Xx+Y bang:
A. -1. B. 2 C.1 D. -3

Bai tip 3: Trong mit phang toa ddo Oxy, cho dwong thiang d :2x—-3y+2=0 va dudng tron
(C):x*+y?—4x—4y—-1=0.
a). Viét phwong trinh d’ 1a anh ctia d qua phép Q(

0;90°) *

b). Viét phwong trinh (C')1a dnh clia (C) qua phép Qg

Loi gii.
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Bai tip 4: Trong mit phiang Oxy cho diém M (2;2), dwong thang d :2x—y—-2=0 va duong tron
(C): (X—l)2 +(y—1)2 =4.Tim anh ctia M,(d),(C) qua:

a). Phép quay tam O gbc quay 45°.

b). Phép quay tdm 1(1;2) géc quay 45°.
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3. Bai tap van dung

Bai tap 1. Cho M (3;4). Tim &nh ctia diém M qua phép quay tdm O géc quay 30°.

Loi giai

Bai tap 2. Trong miit phing (Oxy) cho diém A(4;3) va dwong tron (C): (x—2)° + ( y—243 )2 =5.Tim
anhctia A, (C) qua phép quay tdm O géc quay —60°

Lo giai.
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Bai tap 3. Cho 1(2;1) va dwong thang d :2x+3y+4=0.Tim anh ctia d qua Q

(|;45°)'

Bai tip 4. Tim &nh cia dwong thang d :5Xx -3y +15=0 qua phép quay Q

(0:90°)°

303 Lop Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong I.Bai 4. Phép Quayl

Dang 2: SO’ DUNG PHEP QUAY DE GIAI CAC BAI TOAN DIFNG HiNH.
1.Phwong phap:

+ Xem diém cin dung 1a giao ciia mot dwdng c6 san va dnh clia mot duwdrng khac qua phép quay
Q(I;a) nao do.

2. Bai tap minh hoa.
Bai tp 5. Cho diém A va hai dwong thang d,,d,. Dung tam gidc ABC vudng can tai A sao cho

Bai tap 6. Cho tam giac ABC c6 (AB,AC)=a/(0° < <90°) va mot di€m M nim trén canh AB.
Dung trén cac dwong thang CB,CA cac di€ém N,P sao cho MN = MP va dudng tron (AMP) tiép

xucvédi MN.
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Dang 3: SO’ DUNG PHEP QUAY DE GIAI CAC BAI TOAN TAP HQ'P DIEM.
1. Phwong phap:

+ Xem di€ém cin dung 1a giao ciia mot dwdng c6 san va dnh clia mot duwdrng khac qua phép quay
Q(I;a) nao do.

+ DEtim tip hop (quy tich) diém M ' ta di tim tip hop diém M ma Q,,ynao dé bién diém M
thanh diém M, khi d6 néu M e (H) thi M'e(H")=Q,,, ((H)).

2. Bai tap minh hoa.

Bai tdp 7. Cho dwong thdng d va mot diém G khong ndm trén d. Véi moi difm A nam trén d ta
dung tam gidc déu ABC c6 tdm G. Tim quy tich cic diém B,C khi A di dongtrén d.

Lo giai.

Bai tip 8. Cho tam gidc déu ABC.
Tim tap hop diém M man trong tam gidc ABC sao cho MA® + MB? = MC?
Lo gidi.
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Bai tip 9. Cho nlra dwong tron tim O dwong kinh BC. Piém A chay trén niva dwong tron dé. Dung

vé phia ngoai cia tam gidc ABC hinh vuéng ABEF . Chirng minh E chay trén nita dwong tron c6
dinh.

Dang toan 4: SO’ DUNG PHEP QUAY PE CHI'NG MINH
1. Phwong phap.

+ Buwéc 1. Chon tAm quay va goc quay thich hgp roéi st dung tinh chat phép quay.

d \ ! OM ':OM
* Twcla, M ZQ(B;—600)(M)<:> (OM;OM I):a

+ DA4u hiéu la tam giac déu goc 60°, hinh vudng la goc90°

2. Bai tap minh hoa.

Bai tip 10. Cho tam gidc ABC. V@ cac tam gidc déu ABB' va ACC' nam phia ngoai tam giac ABC
.Goi 1,J Ian lwot 1a trung diém cua CB' va BC'. Chirng minh cac diém A, 1,J hodc trung nhau
hodc tao thanh mét tam giac déu.
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Bai tip 11. Cho tam gidc ABC. Dung vé phia ngoai tam gidc d6 cac tam giac BAE va CAF vudng
cintai A.Goi I,M,J theo thi tw la trung diém ctia EB, BC,CF . Chirng minh tam gidc IMJ vudng
can.

Bai tip 12. Cho tam giac ABC. Dyng vé phia ngoai tam giadc d6 cac hinh vuéng ABEF va ACIK.
" . 1
Goi M la trung diém cua BC. Chirng minh rang AM vudng géc véi FK va AM = > FK.
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Bai tip 13. Cho ba diém A, B, C thang hang theo thit tw. LAy cic doan thang AB, BC 1am canh, dung
cac tam giac déu ABE va BCF nam cliing vé mdt phia so véi duwdomng thang AB. Goi M, N Ian lwot 13 cac
trung diém clia cac doan thang AF va CE. Chirng minh tam gidc BMN déu.

Loi gidi.

3.Bai tdp van dung.

Bai tip 7. Cho tam giac ABC. Liy cac canh ctia tam giac d6 lam canh, dung ra phia ngoai tam giac
cac tam gidc déu ABC', CAB', BCA'. Chitng minh rang:
a). Ba doan thang AA’, BB’, CC’ bang nhau.
b). Ba dwong thang AA’, BB’, CC’ dong qui
Lo gidi.

308 Lop Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong [.Bai 4. Phép Qua yl

Bai tdp 8. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Dwng bén ngoai ABCD cac hinh vuéng ABEF va BCGH.
Goi I va] lan lwot 1a tAm cda hai hinh vudng trén. Chirng minh tam giac 10J vuéng can.
Lo gidi.

Bai tap 9. Cho tam giac ABC. Dyng bén ngoai tam giac ABC cac hinh vuong ABDE va ACFG. Goi H
trung diém ctia BC. Chirng minh EG =2AH.

309 Lop Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong IL.Bai 4. Phép Qua I’I

Bai tip 10. Cho tam gidc ABC. Dung bén ngoai tam giac ABC cac tam gidc déu ABD va ACE. Goi K va
H 14n lwot 1 chin cic dwong phin gidc trong cia cac tam giac ABE va ACE. Goi I trung diém cia
AK. Chirng minh HI L AK.

Bai tap 11. Cho ba diém A, B,C thing hang va B nam gitta A ,C. Dung vé mot phia ciia dwong
thang AC cac tam giac déu ABE va BCF.

a). Chirng minh AF = EC va géc giita hai dwong thing AF va EC bang 60°.

b). Goi M, N lan lwot Ia trung diém cia AF va EC, chirng minh tam gidc BMN déu.

Lo gidi.
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Bai tip 12. Cho hinh vuéng ABCD tidm O. Trén ciac canh BC,CD lay cac diém M,N. Goi E,F lan
lwot 13 hinh chi€u ctia B 1én cac dwong thang AM, AN ; cac diém 1,J Ian lwot 13 hinh chiéu cua
D 1én AM, AN . Chtrng minh

a). Xac dinh anh cia ABAF va ABAE qua Q

(0,90") ’

b). EF L 1]

Bai tip 13. Cho gbc xOy va diém M thudc mién trong goc d6. Tim trén OX,0Oy cac diém A, B sao
cho OA=0B va MA+ MB nhé nhat.
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM.
Cau 1. Khang dinh nao sau day dung vé phép ddi xirng tam:
A.Néu OM =OM' thi M’ laadnh cia M qua phép déi xirng tdm O.
B.Néu OM =-OM’ thi M’ 12 anh ctia M qua phép d8i xirng tim O.
C. Phép quay la phép ddi xirng tAm.
D. Phép d6i xirng tim khong phai la mot phép quay
Loi gidi

C4u 2. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tim O goc quay a # k2z (k e’ ) ?
A. Khong cé. B. Mot. C. Hai. D. Vo6 sé.

Cau 3. Phép quay Q,,, bién diém M thanh M’ Khi d6
A.OM =OM’ va (OM,0OM")=¢. B. OM =OM' va (OM,0OM") =¢.
C.OM =OM’ va MOM' = ¢. D. OM =OM’ v MOM’ = ¢.
Loi giai

Céu 4. Phép quay Q,,,, bién diém A thanh M . Khi d6
() O cachdéu Ava M |
(ID) O thudc dwdong tron dwong kinh AM .
(III) O nam trén cung chita goc ¢ dung trén doan AM .

Trong cac cau trén cau dung la
A. Ca ba cau. B. (I) va (ID). C. (D. D. (I) va (III)

Loi gidi

312 Lop Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong [.Bai 4. Phép Qua yl

Cau 5. Chon cau sar.
A. Qua phép quay Q,,, diém O bién thanh chinh né.
B. Phép d6i xtirng tAm O la phép quay tim O, géc quay —180°.
C.Phép quay tim O gbéc quay 90° va phép quay tim O géc quay —90° 1a hai phép quay giéng nhau.
D. Phép doi xirng tAm O la phép quay tdm O, géc quay 180°.
Loi giai

C4u 6. Khiang dinh nao sau day ddng vé phép quay.
A. Phép bién hinh bién diém O thanh diém O va diém M Kkhac diém O thanh diém M’ sao cho
(OM,0OM’) = ¢ duoc goi la phép quay tam O v&i goc quay ¢ .

B.Néu Q.40 :M = M'(M #0O) thi OM’ LOM .

C. Phép quay khong phai la mét phép doi hinh.

D.Néu Qg g5y : M = M’ thi OM’>0OM

C4u 7. Cho tam gidc déu ABC . Xac dinh géc quay cla phép quay tim A bién B thanh diém C.
A.=30°. B.p = 90°.
C.p=—120°. D.p =—-60° hoic ¢ =60°.
Loi giai
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Cau 8. Trong mit phang véi hé truc toa dd Oxy, cho diém M (2;0) va diém N(0;2) . Phép quay tAm
O bién diém M thanh dién N, khi dé géc quay cda né la
A.p=30°. B. ¢ = 45°, C.¢=90", D. p =270°.

Cau 9. Gia st Q (M)>M Qo) (N)— N’.Khi d6 ménh dé nao sau day sai?
A (O—M,OM’):go. B. MON = MON".
C. MN =MN'. D. AMON = AMON'’
Lo gidi

C4u 10. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tim O, géc quay a # k27,k € Z.
A. Khong cé. B. Mot. C. Hai. D. Vo s6

Cau 11. Cho hinh chitr nhat ABCD c6 tam O. Héi c6 bao nhiéu phép quay tam O, goc quay o,
0<a < 2x,bién hinh chitr nhit thanh chinh né?
A. Khéng cé. B. Mot. C. Hai. D. V6 sé.
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C4u 12. Cho tam gidc déu ABC c6 tdm O. Phép quay tdm O, goc quay ¢ bién tam giac déu thanh
chinh no thi géc quay ¢ la goc nao sau day:

AZ. B. 2~ 0 2 D.~
3 3 2 2

Ciu 13. Chon 12 gi¢* lam mdc, khi kim gio chi mét gio
dung thi kim phuat da quay dwoc mot géc bao nhiéu do?
A. 360°. B. —360°.

C. -180°. D. 720°.

C4u 14. Trong cac chir cai va s6 sau, day cac chir cai va so6 khi ta thyc hién phép quay tim A, goc
quay 180° thi ta dwgc mot phép dong nhat (A 1a tAm doi xirng cda cac chir cai hoic sé do).
A X,L,6,LU. B.0O,Z,V,9,5. C. X,1,0,8,S. D. H,J,K,4,8

C4u 15. Cho hinh vuéng ABCD tdm O, M la trung diém cia AB, N la trung diém cia OA. Tim
anh cua tam gidc AMN qua phép quay tam O géc quay 90°.

A. ABMN' v&i M', N’ 1an lwot 1a trung diém ctia BC,OB.

B. ACMN' véi M/, N’ Ian lwot 1a trung diém ctia BC,0C .

C. ADMN' véi M’,N’ lan lwot 13 trung diém cia DC,0OD.

D. ADMN' véi M’, N’ lan lwot 14 trung diém cia AD,OD .

Loi gidi
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Ciu 16. Goi | 1a tAm doi x&rng ctia cac hinh A, B,C,D. Khi thwc hién phép quay tim | géc quay
180° thi hinh nao luén dwoc phép dong nhat?

00e®

Cau 17. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh 2 va ¢6 cac dinh vé theo chidu dwong. Cac dwong chéo
citnhautai | . Trén canh BC ldy BJ =1. X4c dinh phép bién déi Al thanh BJ biét O 13 tdm quay.

A BJ= Q045( ) B. BJ = Q045( ) CBI= Q0135( ) D'ﬁ:Q(O,—l?:S")(N)'

C4u 18. Cho dwong thang d va diém O c¢d dinh khong thudéc d, M 1a diém di dong trén d . Tim
tap hop diém N sao cho tam gidc MON déu.
A. N chaytrén d’ la dnh ctia d qua phép quay Qo607

B. N chaytrén d’ la anh cua d qua phép quay Qo)
C. N chay trén d' va d” lan lwotla dnh ciia d qua phép quay Qg ¢ va Qg .-
D.N la anh cia O qua phép quay Q060
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C4u 19. Cho 2 dwong thiang batki d va d’. C6 bao nhiéu phép quay bién dwong thing d thanh
dwong thang d’?

A. Khéng c6 phép nao. B. C6 1 phép duy nhit.
C. Chi c6 2 phép. D. C6 vO phép sé.
Loi giai

C4u 20. Goi d’ 1a hinh &nh cia d qua tdm | goc quay ¢ (biét | khong nam trén d ), dwong thang
d’ song véi d khi:

T T 2
Q 3 4 6 @ 3 p=-7

Céu 21. Cho hai dwong tron cang ban kinh (O) va (O") tiép xic ngoai nhau. C6 bao nhiéu phép
quay géc 90° bién hinh tron (O) thanh (0")?
A 0. B.1. C.2. D. V6 s6.
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C4u 22. Cho hinh luc giac déu ABCDE tdm O . Tim anh cua tam gidc AOF qua phép quay tim O
gbéc quay 120°.
A.AOAB. B. ABOC. C. ADOC. D. AEOD.

C4u 23. Chon 12 gitr Iam mdc, khi dong ho chi nam gio ding thi kim gior da quay dwoc médt goc bao
nhiédu d6 ?
A. 270°. B. —360°. C. —150°. D. 135°.

Cau 24. Cho hai dwong thiang A, va A, biét Q(O;_mo) (A,)=A,.Ménh dé nao sau ddy ding ?
A(A,A,)=120°. B. A //A, . C. (A, A,)=-120°. D. (A, A,)=60°.

C4u 25. Cho hai diém phan biét A, B va Q(A'SOU) (B)=C. Ménh d@ nao sau day ding?

A.ABC =30° . B. ABC =90°. C. ABC =45°. D. ABC =75°.

Cu 26. Cho hai diém phéan biét 1,M va Q, (M )=N.Ménh dé nao sau day dung ?

A. M 13 trung diém cta doan IN. B. N la trung diém ctia doan IM .
C. | latrung diém ctua doan MN. D.M=N.

Loi gidi
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Céau 27. Cho AABC déu (tht ty cac dinh theo chiéu duwong lwgng giac). K&t luan nao sau day sai ?
A. Q(A”)(B)zc. B. Q[A_”)(c)za. C. Q(AMJ(C):B. D. Q(A_MJ(A):C
,3 -z , :

3

Ciu 28. Goi | la tAm hinh vuéng ABCD (thi ty cac dinh theo chiéu dwong lwgng giac). Két luin
nao sau day sai ?
A Q(Iygoo)(AlBC) =AICD. B. Q(.,fgoO)(A'BC) = AIAB.

C. Q(I'lsoo)(AlBC):AIDA. D. Q(Ilaeoo)(AlBC):AIDA

C4u 29. Goi | 1a tAm ngii gidc déu ABCDE (thi tw cac dinh theo chiéu dwong lwgng giac). Két luian
nao sau day la sai ?
A. Q. (CD)=EA. B. Q, (AB)=BC.

C- Qe (AB)=DE. D. Q) (CD)=BC

Cau 30. Goi | 1a tAm luc gidc déu ABCDEF (thi tw cic dinh theo chiéu dwong lwong giac). Két
luan nao sau day la sai ?
A.Q, ) (AIED) = AIBA. B. Q) (AIAB)=AIBC.

C. Q(I’GOO)(AB) =BC. D. Q(I’lsoo)(AICD) = AIFA.

Loi giai

319 | L6p Todn Thiy -Diép Tudn Tel: 0935.660.880



I Trung Tam Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong IL.Bai 4. Phép Qua I’I

C4u 31. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hinh vuéng ABCD tam 1 (1;2), biét diém A(4;5) . Khi
d6 voi B(Xs:Ys), C(XeiYe ), D(Xp:Yp ) thi Xg.X. X, béng:
A.12. B. 8. C. 16. D. 32

C4u 32. Trong mat phang toa dd Oxy, cho dwongthang d :x+y+1=0, diém | (1; —2), phép quay
Q(O o) (d)=d".Xac dinh phwong trinh duwong thang d’.

A —x+y-2=0. B. x—y-1=0. C. x—-y+3=0. D. x-y-3=0

Céu 33. Trong mit phing toa dd Oxy, cho diém A(0;3). Tim toa d6 diém A’ laanh ctia A qua phép
quay Q(O,%o) :

Céu 34. Trong mit phang toa dd Oxy, tim phép quay Q bién diém A(-15) thanh di€ém A'(5;1)
AQ (A=A B.Quu (A=A CQuu(A)=A.  D.Qy (A=A
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diém M lx—ﬁy;£x+£y .Tim «.
2 2 2 2

Céu 35. Trong mat phang toa dd Oxy, cho phép quay tdm O goc quay & bién diém M (x;y) thanh

d qua Q(| ,450)

A —x+5y-2+3J2=0.
C. x—5y+3+\/§:0.

Céu 36. Trong mét phing toa do Oxy, cho 1(2;1) va dwong thang d: 2x+3y+4=0. Tim anh cta

B. —x+5y—3+10v2 =0.
D. —x+5y—3+11J§:0.

(C") ca (C) qua Q(o,goO)'
A X +(y-3)

—4,
C. x*+(y+3) =4,

C4u 37. Trong mit phdng toa dd Oxy, cho dwongtron (C):x* + y? +6x+5=0. Tim 4nh duwong tron

B.(C):x*+y*+6y—-6=0.
D. (C):x*+y*+6x-5=0
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C4u 38. Trong mat phing toa do Oxy, cho phép quay tAm O goc quay 45°. Tim anh ctia dudng
tron (C) :(x—l)2 +y* =4,

A (X—QJ2+(y—£JZ:4. B. (x+%]2+{y+£J2:4.

2 2 2

2 2
C. (x—%} +(y+£} =4, D. X2 +y? +/2x+/2y-2=0

Cau 39. Cho hai tam gidc vuong can OAB va OA’B’ ¢6 chung dinh O sao cho O nam trén doan
AB’ va nam ngoai doan thang A’B . Goi G va G’ Ian lwot1a trong tAm cac tam giac OAA’ va OBB’
. Xac dinh dang ctia tam giac GOG’

A. can. B. vudng. C. vudng can. D. déu

C4u 40. Cho 3 diém A, B, C, diém B nam giita A va C. Dung vé phia dwong thang AC cac tam
gidc déu ABE va BCF .Goi M va N lan lwot la trung diém ctia AF va EC . Xac dinh dang cua
ABMN .

A. can. B. vuong. C. vudng can. D. déu
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C4u 41. Cho dwong thang d va diém O c6 dinh khong thudc d. M 13 diém di dong trén d . Xac
dinh quy tich diém N sao cho AOMN déu.
A Ned' véi d'=Qg g (d). B. N ed’ v6i d'=Qq 4 (d)-

C. Ned’ vai d'=Q( d). D. NEd'Vé’id,=Q(o,_120°)(d)

0,120°) (

C4u 42. Cho hinh vuéng ABCD, M € BC, K € DC sao cho BAM = MAK . Khi @6 ménh dé nao sau
day la dang ?
A . AD=AK-KD . B. AB=AM +DK.. C. AK =BM +KD. D. AM =BM + AB

Loi gidi

Ciu 43. Cho AABC. Dung vé phia ngoai tam giac cac hinh vudong BCIJ, ACMN . Goi O, P lan lwot
la tAm d6i xrng cua ching, D 1a trung diém ctia AB . Xac dinh dang cia ADOP .
A.can. B. vudng. C. vudng can. D. déu
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§BAI 5. HAI HINH BANG NHAU

ALY THUYET.

1. Dinh nghia.

Phép bién hinh la phép doi hinh bao toan khoang cach giira hai diém bat ki

Vay néu f 12 phép doi khiva chikhi f (M) f(N)=MN.

Nhan xét:

= Cac phép bién hinh : Tinh tién, d6i x&ng truc, d6i xrng tAm va phép quay la cac phép doi hinh.
= Thuyc hién lién ti€p cac phép doi hinh thi cling dwoc mot phép doi hinh.

Vi du 1. Trong mat phang Oxy, cho diém M (2;1). Hoi phép doi hinh c¢6 dwoc bang cach thyc hién

lién tiép phép ddi xtirng tim O va phép tinh tién theo vecto v = (2;3) bién diém M thanh diém
nao trong cac diém sau ?
A.L3). B.(2;0). C.(0;2). D. (4;4).

Vi du 2. Trong mit phing Oxy, cho dwong tron (C) cé phwong trinh (x—1)° +(y+2)* =4. Hoi
phép doi hinh c6 dwgc bang cach thuwc hién lién tiép phép ddi xirng qua truc Oy va phép tinh tién
theo vecto v = (2;3) bién (C) thanh dwong tron nao trong cdc dwong tron c6 phwong trinh sau?
A X*+y’ =4, B. (x-2)+(y—-6)*=4.
C.(x—2)*+(x-3)* =4. D. (x-1)*+(y-1)*=4.

Vi du 3. Trong mit phing Oxy, cho dwong thing d c6 phwong trinh x+y—2=0. Hoi phép doi
hinh c6 dugc bang cach thwc hién lién tiép phép ddi xirng tAm O va phép tinh tién theo vecto
v =(3;2) bién dwong thing d thanh dwong thing nao trong cic dwdng thing sau ?
A.3x+3y-2=0. B.x-y+2=0.
C.x+y+2=0. D. x+y—-3=0.

Loi gidi
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2. Tinh chét cta phép doi hinh.

+ Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam thay déi thi tw giita ba diém
do.

+ Bién mot dwong thang thanh mot dwong thang, bién tia thanh tia, bién doan thang thanh doan
thang bang no.

+ Bién tam gi4c thanh tam giac bang nd, bién mot goc thanh géc bang goc da cho.

+ Bién duong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh.

3. Pinh nghia hai hinh bang nhau.
Pinh nghia: Hai hinh dwoc goi 1a bang nhau néu c6 mét phép doi hinh f bién hinh nay thanh
hinh kia.
Nhin xét:
D€ chirng minh hai hinh bang nhau ta chi can chi ra mdt phép bién hinh bién tirng diém cta hinh
nay thanh tirng di€m cida hinh kia (anh).
1.Vi du minh hoa.

Vi du 4. Cho hinh thang vuéng ABCD nhuw hinh v§, trong A B

do AB= AD=%DC. Goi E,1,0,P,H lan lwot Ia trung

diém cta CD,BC, AE,BO,IC. Sir dung phép doi hinh 0
chirtng minh rang hai tam giac ABP va ECH bang nhau
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Vi du 5. Cho luc gidc déu ABCDEF ndi ti€p trong duwong A B
tron tAm O. Goi M, N Ian lwot 1a trung diém cia AB va
BC, P la diém do6i xirng cia N qua C. Dung phép doi
hinh chirng minh AAFM = ACOP. E 0 c
P
E D

B. PHAN DANG VA Vi DU MINH HOA.

Dang 1: XAC PINH ANH CUA MOT HINH QUA PHEP DOT HINH.
1.Phwong phap:

+ Dung dinh nghia, biéu thirc toa do va cac tinh chat ctia cac phép doi hinh cu thé (tinh tién, déi
xirng truc, doi xirng tdm va phép quay) cé trong bai toan.
+ Sir dung quy tich d€ tim &nh trong qua trinh 1am tric nghiém.

2.Bai tap minh hoa.

Bai tip 1. Cho dudng thing d :3x+y+3=0. Viét phwong trinh clia dwong thang d' 13 4nh cta d
qua phép doi hinh c6 dwoc bang cach thwoc hién lién ti€p phép d6i xirng tAm | (1; 2) va phép tinh
tién theo vec to vV = (-2,1).
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Bai tip 2. Cho duomg thing d :2x+y=0 va v= (3;,-1). Tim &nh ctia d qua phép doi hinh c6 dwoc
bang cach thwc hién lién ti€p phép quay Q(O_goo) va phép tinh tién theo V.

Bai tip 3. Trong mat phing (Oxy)cho duong thdng d :2x+y+3=0. Hay tim anh cta d qua viéc
thyc hién lién tiép phép tinh tién theo vecto v =(1;2) va phép déi xtng tam 1(2;-1) .

Lo giai.

Bai tip 4.. Cho hinh vuéng ABCD c6 tdm | . Trén tia BC 14y diém E sao cho BE = Al .
a). Xac dinh mét phép doi hinh bién A thanh B vabién | thanh E.
b). Dwng anh ctia hinh vuéng ABCD qua phép d&i hinh nay.
Loi giai
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3.Bai tdp van dung
Bai 1. Trong mat phang (Oxy) cho hai diém 1(3;-2) va A(4;5)
a). Tim anh ctia difm A qua phép dong dang c6 dwoc bang cach thuc hién lién tiép phép vi tu
tam | tis6 3 va phép tinh tién theo vecto u =(2;-4)

b). Tim dnh ctia dwong thang d :3x—4y +12 =0 qua phép dong dang c6 dwgc bang cach thuc hién

lién ti€p phép quay Q(O_goo) va phép tinh tién theo vecto v = (2;4)
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Dang 2: CH’PNG MINH HAI HINH BANG NHAU.
1.Phwong phap:

+ DE chirng minh hai hinh bang nhau ta cin chi ra moét phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh
kia.

2.Bai tap minh hoa.

Bai tap 5. Cho hai tam giac ABC va A'B'C' c6 cac dwong cao AH va A'H'saocho AH =A'H"
,AB=A'B'AC=A'C" cac géc A /A" déu la goc tu. Chirng minh hai tam gidc ABC va A'B'C’
bang nhau

Bai tp 6. Trong mit phang toa do Oxy, véi a,b,« 1a nhitng s cho truwdec, xét phép bién hinh F
. X'=a+(x—a)cosa—(y-b)sina
bién méi diém M (x;y) thanh diém M'(x";y')sao cho (x=2) _ (y=b) :
y'=b+(x-a)sina+(y—b)cosa

Chirng minh F 1la mo6t phép doi hinh.

Bai tip 7. Chirng minh néu thuc hién lién ti€p hai phép quay cung tim Q(O;%),Q( ) thi ta dwoc

O;p,

két qua la mot phép quay Q(

Oip+,) "
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Bai tip 8. Chirng minh rang moi phép quay c6 thé xem 12 kiét qua clia viéc thwc hién lién tié€p hai
phép doi xtrng truc.

Bai t4p 9. Chirng minh rang néu thwec hién lién tiép hai phép ddi xirng tdm 1, 1, ta dwoc két qua 1a

mot phép tinh tién theo v =211, .
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Bai tip 10. Cho duwdng tron (O), mot diém P ¢8 dinh va mot doan thang AB =a c¢8 dinh. V&i moi

diém M thudc (O) ta dwng hinh binh hanh ABNM va goi Q 1a diém ddi xitng ciia N qua P. Tim
tap hop diém Q khi M thay doi trén dwong tron.

Loi gidi.

3.Bai tdp van dung.

Bai 2. Cho hinh thang ABCD vuéng tai A va D, hinh thang A'B'C'D' vudng tai A’ va D’.
Chirng minh rang hai hinh thang 4y bang nhau néu AB=A'B'BC=B'C'va CD=C'D".

Lo giai.

Bai 3. Chirng minh rang hai tam gidc vudng bang nhau néu co cic canh huyén bang nhau va
dudng cao rng v&i canh huyén bang nhau.
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Bai 4. Chirng minh rang néu ba trung tuyén clia tam giadc ABC lan lwot bang ba trung tuyén cta
tam gidc A'B'C'thi hai tam gidc d6 bang nhau.

Loi giai.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM.
Ciu 1. Trong cAc ménh dé sau ménh dé nao dung?
A. Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién sé dwoc mét phép tinh tién.
B. Thwc hién lién ti€p hai phép doi xirng truc sé dwoc mot phép doi xirng truc.
C. Thyc hién lién tiép phép d6i xirng qua tAm va phép déi xirng truc sé dwoc mot phép doi
xirng qua tam.
D. Thwc hién lién tiép phép quay va phép tinh tién sé dwoc mét phép tinh tién.
Lo gidi

Ciu 2. Trong cic ménh dé sau ménh dé nao ding?
A. C6 mot phép tinh tién theo vecto khac khong bién moi diém thanh chinh né.
B. C6 mdt phép doi xtrng truc bién moi diém thanh chinh né.
C. C6 mét phép d6i xirng tAm bién moi diém thanh chinh no.
D. C6 mot phép quay bién moi diém thanh chinh né
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Loi giai
Cau 3. Hay tim khang dinh saF:
A. Phép tinh tién la phép doi hinh. B. Phép dong nhit 1a phép doi hinh.
C. Phép quay la phép doi hinh. D. Phép vi tw 1a phép doi hinh.
Lo giai

C4u 4. Phép bién hinh nao sau day la mot phép doi hinh?
A. Phép bién moi diém M thanh diém M’ sao cho O 14 trung diém MM’, véi O 1a diém co
dinh cho trwéec.
B. Phép chiéu vudng goc 1én dwong thang d.
C. Phép bién moi difm M thanh diém O cho truéc.
D. Phép bién moi diém M thanh diém M’ 1a trung diém ctia doan OM , véi O 1a mot diém
cho truérc.

C4u 5. Xét hai phép bién hinh sau, dau la phép doi hinh?
(D) Phép bién hinh F,:M, (x;y;)—> M, (=Y, %)

(II) Phép bién hinh F, 1M, (X,;y,) > M, (2x,;2y,)

A. Chi phép bién hinh (I).

B. Chi phép bién hinh (ID).

C. C4 hai phép bién hinh (1) va (10).

D. Ca hai phép bién hinh (I) va (II) déu khong la phép doi hinh.
Loi giai

C4u 6. Cho hinh vuong tAm O . Goi M,N,P,Q I4n lwotla trung diém cda cic canh
AB,BC,CD, DA . Phép doi hinh nao sau day bién tam gidc AMO thanh tam gidc CPO?
A. Phép tinh tién theo véc to AM .
B. Phép déi xtirng truc MP .
C. Phép quay tam O géc quay 180°.
D. Phép quay tam O géc quay —180°
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Cau 7. Cho hai hinh binh hanh. Hay chi ra mot duwdng thang chia hai hinh binh hanh d6 thanh hai
phan bang nhau.

A. Puong thang di qua hai tAm cua hai hinh binh hanh.

B. Dudng thang di qua hai dinh cda hai hinh binh hanh.

C. buwong thang di qua tAm cta hinh binh hanh thit nhit va mot dinh ctia hinh binh hanh con

lai.

D. Pwdong chéo cia mot trong hai hinh binh hanh dé

Loi gidi

C4u 8. Trong mit phang toa do Oxy, cho cac diém A(-3;2),B(4;5),C(-13). Goi AAB,C, 12 anh
ctia AABC qua phép doi hinh c6 duoc bing cach thuwc hién lién tiép phép quay tAim O géc —90°
va phép tinh tién theo véc to' v=(0;1). Khi d6 toa dd cac dinh ciia AABC, 1a:

A A(L2),B,(-14),C,(35). B. A(2-3),B,(5-4),C,(3-1).
C. A(5-4),B,(2-3),C,(3-1). D. A(2:4),B,(5-3),C,(3:2).
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C4u 9. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dwong thiang d :3x+ y+3=0. Viét phwong trinh dudong
thang d’ 1a dnh clia d qua phép tinh tién theo véc to \7(—2;1) va phép quay tdm O géc quay 180°.
A. —6x-2y-7=0. B. -3x-y+8=0.
C.3x+y—-6=0. D. 6x+2y-15=0.

C4u 10. Néu thuc hién lién ti€p hai phép quay cung tim Q(O’%) va phép Q(o‘ ) thi két qua 1a:

?)
A. mo6t phép déng nhat. B. phép tinh tién.
C. phép quay tam O gbéc quay ¢, + ¢, . D. phép quay tdm O géc quay 1a |¢, + ¢, |
Lo giai

Cau 11. Phép bién hinh nao sau day la mot phép doi hinh?
A. Phép dong nhat.
B. Phép chiéu 1én mot duwdng thang.
C. Phép bién moi diém M thanh diém O cho truéec.
D. Phép bién moi diém M thanh diém la trung diém cta doan OM v&i O 1a diém cho truéec.
Loi giai

Cau 12. Phép bién hinh F 1a phép doi hinh khi va chi khi:
A. F bién dwong thang thanh dwong thang song song véi né.
B. F bién dwong thiang thanh chinh né.
C. F bién dwong thang thanh dwong thang cat no.
D. F bién tam giac thanh tam giac bang né

Loi gidi
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Cu 13. Cho hai phép bién hinh: F:M(x;y)>M'(x+Ly-3), F,:M(X;y)—> M'(-y;x). Phép
bién hinh nao trong hai phép bién hinh trén la phép doi hinh.
A. Chi phép bién hinh F,.

B. Chi phép bién hinh F,.
C. C4 hai phép bién hinh F, va F, .
D. Ca hai phép bién hinh F, va F, déu khéng la phép doi hinh

Loi giai

C4u 14. Cho mot ngii giac déu va mdt phép doi hinh f .
Biétrang f (A) =C, f (E) =Bva f (D) = A. Anh cta diém C 1a:
A A. B. B. C.C. D. E

C4u 15. Cho hinh chit nhat va moét phép doi hinh F trong mit phang. Biét rang qua phép doi hinh
F tam gidc ABC bién thanh tam gidc BAD, tam giac ADC bién thanh tam giac nao sau diy?
A. CBA. B. BCD. C. DAB. D. BMD.
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C4u 16. Trong mit phang toa d Oxy, xét bién hinh F:M (x;y) > M '(%x;myj. Vi gia tri nao

ctiamthi F 1a phép doi hinh?
A.m=2. B. m=-2. C. m=1. D. khong ton tai m

Ciu 17. Cho hai diém phan biét A,B va F la phép doi hinh, biét F (A) =AF (B) =B.Gia s N
thudc dwong thing AB, N A N =B va F(N)=M . Chon khing dinh ding?

A M=A. B.M =B.
C.M=N. D. Cac khang dinh trén déu sai.

C4u 18. Cho AABC va diém M théa min BM =2CM . F 13 phép doi hinh.
Goi F(A)=A;F(B)=B;F(C)=C,;F(M)=M,, biét AB=4, BC =5 CA=6. D0 dai doan A M,
bang:

A. 116. B. \/106. C.57. D.74.
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Cau 19. Ménh dé nao sau day 1a sai?
A. Hai hinh bang nhau thi ludn phai truing khit Ién nhau.
B. Hai hinh bang nhau khi c6 phép d&i hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
C. Goi A, B twong (rng la tip hop diém cia hinh H va H'.
D. Hai hinh trung khit 1én nhau thi luén phai bang nhau.
Loi giai

Cu 20. Cho hai diém A, B va phép doi hinh F théa mdn F(A)=A; F(B)=B. Goi C la difm
khong thudc dwong thing AB. Biét F(C) va C nim cung phia v6i AB. V6i moi M bit ki chon
khang dinh ding.

A. F(M) va M d8ixingnhau qua AB. B. F(M) va M d6i xtrng nhau qua BC.
C.F(M)=M véimoi M. D. F(M)=A.
Loi gidi

C4u 21. Trong mit phang xét hinh (H ) la hinh gobm hai dwong tron tdim O va tAm O' c6 ban kinh
twong wngla R va R' (véi R > R"). Khi do:
A. Duong néi tim OO' sé chia hinh (H) thanh hai phin bing nhau.
B. DPuong vudng goc véi dwong néi tAm OO’ va di qua trung diém ctia OO’ sé chia hinh (H )
thanh hai phan bang nhau.
C. Dwong ndi hai diém batki A, B (khong trung véi O0') véi A thudc (O), B thude (O') sé
chia hinh (H) thanh hai phan bing nhau.

D. Mdi dwong thing bAt ki di qua O hodc O' chia hinh (H) thanh hai phin bing nhau

Loi giai
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C4u 22. Cho hinh chir nhat ABCD. Goi E, F, H, K, O, [, ] Ian lwot la trung diém cda cac canh AB, BC,
CD, DA, KF, HC, KO. Ménh dé nao sau day dung:

A. Hai hinh thang AEJK va FOIC bang nhau.

B. Hai hinh thang BEJO va FOIC bang nhau.

C. Hai hinh thang AEJK va DHOK bang nhau.

D. Hai hinh thang BJEF va ODKH bang nhau

Loi giai

C4u 23. Cho phép doi hinh: F:M (X y) > M'(x=3;y+1).

Xac dinh anh cia dwong tron (C):(x+1)° +(y—2)" =2 qua phép doi hinh F .
A (x-4) +(y+3) =2. B. (x+2)" +(y-1)" =2.
C. (x+4) +(y-3)" =2. D. (x—2)" +(y+1)° =2.

C4u 24. Trong mit phing Oxy, cho cc phép doi hinh: F M (X y) > M'(x+2;y—4) va
F,:M(X;y) >M'(=x;—y). Tim toa do anh cia difm A(4;-1) qua F, rodi dén F,, nghia la
F[FR(A)].

A (41). B. (0;5). C. (-6;5). D. (6;5)

Loi giai
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C4u 25. Ménh dé nao sau day la sai: Phép bién hinh thwc hién:
A. qua hai phép d6i xirng truc c6 cac truc cat nhau 1a mot phép quay.
B. qua hai phép tinh tién ta dwoc mot phép tinh tién.
C. qua hai phép d6i xirng tim ta dwoc phép tinh tién hodc déi xirng tim.
D. qua hai phép quay ta luén dwgc mot phép dong nhit.
Loi gidi
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§BAI 6. PHEP VI TU
A.LY THUYET.
1. Pinh nghia.

Cho diém | va mot s thuc k =0. Phép bién hinh bién moi
diém M thanh diém M ' sao cho IM'=k.IM dwoc goi la

phép vi tw tdm |, tisd k. M
Ki higu V.,

Vay V,,y (M)=M'< IM'=kIM.

Nhan xét.

+ Phép vi tw bién tAm vi tw thanh chinh né.
+ Khi k=1=M =M"', phép vi tw la dong nhat.

+ Khi k =—1, phép vi tw la phép d6i xirng tam. N
* M I:V(o,k)(M ) <M :V[o,i)(M )

Khi k >0, M va M ' nam cung phia déi véi diém O

Khi k <0, M va M ' ndm khac phia dgi v&i diém O °

L]

L]

M
N

Vi du 1. Cho tam gidc ABC v&i trong tdim G. Goi A’, B’, C’' lan lwot la trung diém cta cic canh
BC, AC, AB ctia tam gidc ABC . Khi dé phép vi ty nao bién tam gidc A'B'C’ thanh tam gidc ABC

A.Phép vitwtim G, ti s6 2. B. Phép vi tw tim G, ti s6 -2.
C.Phép vi tw tAm G, ti s6 -3. D. Phép vi tw tAm G, ti s0 3.
Lo giai

Vi du 2. Cho tam gidc ABC, véi G la trong tAm tam giac, D 1a trung diém cia BC. Goi V 1a phép
vitw tAm G bién diém A thanh diém D.Khido V c6tiso k la

Ak=§ Bk=—§. Ck:l Dkz_l
2 2 2
Loi giai
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2. Biéu thirc toa dd ctia phép vi tur.
Trong mit phang toa dd, cho 1(X,;Y,), M(X;y), goi M'(x5y")=V, (M ) thi
X

X' =kx+(1-K)X, |
{y‘:kyjt(l—k)y0 )

Hé (*) duwoc goila biéu thirc toa do cua Vi

Vi du 3. Trong mit phing Oxy cho diém M (-2;4). Phép vi tw tAm O ti s6 k =—2 bién diém M
thanh diém nao trong cic diém sau?
A.(-34). B.(-4;-8). C.(4,-8). D. (4;8).

Vi du 4. Trong mat phang Oxy cho duwong thang d c6 phwong trinh 2x+Yy—3=0. Phép vi tu tAm
O tis6 k =2 bién d thanh dwong thang nao trong cac dwong thang c6 phwong trinh sau?

A. 2x+y+3=0. B. 2x+y-6=0.

C.4x-2y-3=0. D. 4x+2y-5=0.

3. Tinh chéit ctia phép vi tu.

Tinh chdt 1: ”
*+NéuV,, (M)=M"V,, (N)=N"thi M'N'=kMN va Al
(I'k) (I'k) M ,f’/ ‘\ __,:;’-"P
N"=|k|MN P =
¢ " ,/I __.-—ﬂ r’ ‘\ J"
+ Khong bao toan khoang cach giira hai diém bat ki. e \/ Y.
() == % ¥
N N’
Tinh chit 2

Phép vi tw ti s6 k

+ Bién ba diém thang hang thanh ba diém va bao toan th( tw gitta ba diém do.

+ Bién mot duwong thing thanh mot dwong thing song song hodc tring véi dwong thing da cho,
bién tia thanh tia, bién doan thang thanh doan thang.

+ Bién mot tam giac thanh tam gidc ddng dang véi tam gidc da cho, bién géc thanh géc bang no.

» Bién dwong tron c6 ban kinh R thanh dwong tron c6 ban kinh |k|R

.
EP\

/\

SECTANES > )
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Vidy 5. Trong mit phing hé toa do Oxy, cho dwong tron (C):(x—1)° +(y—-5)° =4 va diém
1 (2;-3). Goi (C') 12 anh cta (C) qua phép vi tw V tdm | ti s6 k =-2. Khi d6 (C')cé phuong
trinh la
A. (x—4)"+(y+19)" =16. B. (x—6)"+(y+9) =16
C. (x+4)" +(y-19)" =16. D. (x+6)" +(y+9)" =16.

4. Tam vi ty cia hai dwdong tron.
Pinh Ii: V&i hai dwong tron bat ki luén c6 mét phép vi tw bién dwong tron nay thanh dwong tron
kia. Tam ctia phép vi tw nay dwoc goi la tam vi tw cia hai dwong tron.
Cho hai dwong tron (I;R) va (1'5R")
Trwong hopl =1"' Trweonghop | #1', R=R"' | Treonghop I #1', R=R"'
thi c6 hai phép vi tw V e thi c6 mot V(Ol;il) bién (l;R) thi c6 hai phép vi tw V(o;R'J va

thanh(1R").

R R

bién (I;R) thanh(1;R"). V, . bién (I;R) thanh (1;R))

R
(0-%)
Ta goi O la tam vi ty ngoai con
O, la tdm vi ty trong cua hai

dwong tron.
M L]
M M
“ \I_/ O\y
M

B. PHAN DANG VA BAI TAP.
' Dang 1. XAC PINH ANH CUA MOT HINH QUA PHEP D01 XUNG TAM.
1. Phwong phap:

a). Xac dinh anh cua mot diém qua phép vi tu.
Str dung biéu thirc toa d6 ctia phép vi tu:
Trong mét phang toa do, cho 1(Xy;Y,), M(Xy), goi M'(x’;y") =V (M) thi

X'=kx+(1-K)%, |
{y'=ky+(1—k)yo )

b). Xac dinh anh A’ clia dwong thing A qua phép vi tu.
+ Cach 1: Chon hai diém A, B phan biét trén A, xac dinh 4nh A’,B’ twong rng. Pudng thang
A’ can tim 12 dwong thang qua hai &nh A',B’.
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o

"

c). Xac dinh anh cia mét hinh H ( dwong tron, elip, parabol...).

Cach 2: Ap dung tinh chat phép vi tw Viox) bién duong thing A thanh dwong thing A’ song
song hodc trung véi no.

Cach 3: St dung quy tich

@ Véimoi di€m M (x;y)e AtV (M)=M'(xX;y’) thi M'eA’,

@ Tir biéu thirc toa do rut x,y thé vao phwong trinh dwong thang A ta dwoc phwong trinh
anh A'.

St dung quy tich: V&i moi diém M (x;y) thudc hinh H, Viow) (M)=M'(X;y") thi M'thudc
anh H' cia hinh H .

Véi dwong tron ap dung tinh chat phép vi tw bién dwong tron ban kinh R thanh dwong tron
ban kinh |k| R hodc st dung quy tich.

2. Bai tdp minh hoa.

Bai tip 1. Trong mit phang Oxy, cho dwong thang d c6 phwong trinh 5x+2y—7=0. Hay viét
phwong trinh clia dwdng thang d' 13 4nh cia d qua phép vi tw tAm O tisé k =-2.

Lo giai.

Bai tip 2. Trong mit phing Oxy, cho duong tron (C): (X—l)2 +(y—1)2 =4. Tim anh ctia duong
tron (C) qua phép vi tw tdm 1(-12) tis6 k =3.
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3.Bai tap van dung.

Bai 1. Cho dwong thing d :2x—y-5=0 va dwong tron (C):(X—3)2 +(y+1)2 =9. Tim &nh cta d
va (C) qua phép vi tw tdm 1(1;2) tis8 k =-2.

Bai 2. Trong mit phing v6i hé truc toa dd Oxy, cho phép vi tw tim 1(2;3) ti s6 k =—2bién diém
M (=7;2) thanh M c6 toa df 1a
A (-10;2). B. (20;5). C. (182). D. (-10;5).

Bai 3. Trong mit phing v&i hé truc toa do Oxy. Cho hai diém M (4;6) va M'(=3;5).Phép vi tu
tam | tisd k =%bién diém M thanh M'.Khi d6 toa d6 diém | 1a

A. 1(~4;10). B. 1 (1L). C. 1(312). D. 1(-10;4).
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Bai 4. Trong mat phang vdi hé truc toa do Oxy, cho hai diém A(l; 2), B(—3;4) va | (1;1). Phép vi
twtAm | tiso k= —% bién diém A thanh A’ , bién diém B thanh B'. Trong cic ménh dé sau

ménh dé nao dang?

A. ArBr [ﬂ _gj B. A'B':(—ﬂ gj
Y & & &
AD! [ ' 2 ' 7

Bai 5. Trong mit phang v6i hé truc toa dd Oxy . Cho dwong thdng A:x+2y-1=0 va diém 1(10).

Phép vi tw tdm | ti s6 k bién dwong thang A thanh A’ ¢6 phwong trinh 13
A x-2y+3=0. B. x+2y-1=0. C. 2x-y+1=0. D. x+2y+3=0.

Bai 6. Trong mit phing véi hé truc toa dd Oxy . Cho hai duwomg tron (C)va (C'), trong d6 (C') c6
phwong trinh: (x+ 2)2 +(y+1)2 =9. Goi V la phép vi tw tAm 1(L0) ti s8 k =3 bién dwong tron
(C)thanh (C'). Khi d6 phwong trinh cta (C)la

1) 1Y 1Y
A.(x—g) +y*=1. B. x2+(y—§] =9. C. x +(y+3j =1. D. x> +y*=1.

Loi giai
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Bai 7. Trong mit phing véi hé truc toa dd Oxy cho A(1;2),B(—3;1). Phép vi tw tdm 1(2;-1) tis8
k =2 bién diém A thanh A’, phép d6i xirng tim B bién A’ thanh B'. Toa do diém B’ la
A. (0;5). B. (5;0). C. (-6,-3). D. (-3;-6).

Bai 8. Trong mat phiang Oxy cho dwong thang d c6 phwong trinh Xx+y—2=0. Phép vi tw tAm O
ti s6 k =—2 bién d thanh dwong thang ndo trong cac dwong thang c6 phwong trinh sau?
A.2x+2y=0. B. 2x+2y-4=0.
C.x+y+4=0. D. x+y—-4=0.

Bai 9. Trong mit phang Oxy cho dwong tron (C) cé phwong trinh (x—1)° + (y —2)* = 4. Phép vi tu
tdm O tisé k =-2 bién (C) thanh dwong tron nao trong cac dwong tron c6 phwong trinh sau?
A.(x—2)*+(y—4)*=16. B.(x—4)% +(y—2)* = 4.
C.(x—4)*+(y—2)* =16. D. (x+2)* +(y+4)*> =16
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Bai 10. Trong mit phing Oxy cho dwong tron (C) c6 phwong trinh (x—1)° +(y—1)* =4. Phép vi

twtdm O tisd k =2 bién (C) thanh dwong tron nao trong cdc dwdong tron cé6 phwong trinh sau ?
A.(x-1)7 +(y-1)°*=8. B.(x—2)* +(y—2)* =8.
C.(x—=2)*+(y—-2)*=16. D. (x+2)°+(y+2)° =16.

Dang 2: TIM TAM VI TU CUA HAI PUONG TRON.
1. Phwong phap:

St dung cach tim tam vi ty cua hai dwdng tron trong bai hoc.

2. Bai tap minh hoa.
Bai tdp 3. Cho hai dwong tron (O;R) va (O';2R) dung nhau, véi O#0'. Tim tdm vi tw cla hai
dwong tron (O) va (O)
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Dang 3: TIMTAMVITY | VATISO k CUA HAI HINH BAT KY

1. Phwong phap:
K= x'—a
A a2 P, A 2 ’ . X':kX+(1—k)a - X—a
+ Ap dung biéu thirc toa do cua phép vi tu: ¢ | & ,
y:ky+(l—k)b k:y_b
y-b

+ Str dung quy tich:
= Chon di€ém M (X;y)€A,.

« Tim diém M'(x’y') €A, 530 cho M'=V,,, (M ):{Y'=ky+(1—k)b

& Thay X',y' vao dwong thing A, dicé6 =k

2. Bai tdp minh hoa.
Bai tip 5. Trong mit phing v6i hé truc toa dd Oxy. Cho ba diém |(-2;,-1),M (35) va M'(-11).

Gid sit V phép vitw tdm / ti s6 k bién diém M thanh M'. Khi d6 gia tri cia k la

A. 1 B. 1 C. 3. D.4.
3 4
Loi gidi

Bai tip 6. Trong mit phang véi hé truc toa do Oxy, cho hai dwong thang A, va A, Ian lwot c6
phuong trinh: x—2y+1=0 va x—2y+4=0, diém |(2;1). Phép vi tw tdm | ti s§ k bién duong

thang A, thanh A, khi d6 gia tricta k 1a

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
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Dang 3. S’ DUNG PHEP VI TU BE GIAI CAC BAI TOAN DUNG HINH.
1. Phwong phap:

D& dung mot hinh (H) nao dé ta quy vé dung mot s6 diém (di d€ x4c dinh hinh (H )).

Khi d6 ta xem cdc diém cin dung d6 1 giao cha hai dwong trong d6 mot duong cé san va mot
dwong Ia dnh vi trcia mot dwong khac.

2. Bai tap minh hoa.
Bai tip 7. Cho hai diém B,C c6 dinh va hai dwong thang d,,d,. Dung tam gidc ABC c6 dinh A
thudc d, va trong tam G thudc d,.

Bai t4p 8. Cho hai dwong tron dong tam (C,) va (C,). Tir mot diém Atrén dwong tron 16m (C,)
hady dung dwong thing d cit (C,) tai B,C vacit (C,) tai D sao cho AB=BC=CD.

350 Lop Todn Thiy-Diép Tuin Tel: 0935.660.880



I Trung Tim Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwrong . Bai 6. Phép Vi T uI

Dang 4: SO’ DUNG PHEP VI TU’ BE GIAI CAC BAI TOAN TAP HQ'P DIEM.
1. Phwong phap:

bé tim tip hop diém M ta c6 thé quy vé tim tip hop diém N va tim mot phép vi tw V(| +) hao dé
sao cho Vi
D4u hiéu: thwong la trong tim, trung di€ém, phan giac, talet..

(N)=M suyra quy tich diém M la anh ctia quy tich N qua V-

2. Bai tap minh hoa.
Bai tdp 9. Cho tam gidc ABC c6 B,C ¢8 dinh con A chay trén mot duong tron (O;R) ¢6 dinh

khong c6 diém chung v&i duwong thang BC. Tim quy tich trong tAm G cla tam giac ABC.
Lo gidi.

Bai tdp 10. Cho dwong tron (O; R) va mot diém | nam ngoai dwdng tron sao cho Ol =3R, A Ia
mot diém thay d6i trén dwong tron (O; R). Phén gidc trong goc 10A cit IA tai diém M . Tim tap
hop diém M khi A di dongtrén (O;R).
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Bai tip 11. Cho dwong tron (O; R) va mot diém | c6 dinh khac O. Mot diém M thay doi trén
duong tron dé. Tia phan giac cia goc MOI cat IM tai N . Tim quy tich diém N .
Lo giai,

Bai tip 12. Cho tam giac ABC. Qua diém M trén canh AB vé cac duwong song song v&i cac dwong
trung tuyén AE va BF, twong tng cit BC va CA tai P,Q . Tim tip hop diém R sao cho MPRQ
1a hinh binh hanh.

Dang 5: SO’ DUNG PHEP VI TU BE GIAI TOAN.

1.Bai tap minh hoa.

Bai tip 13. Trén canh AB ctia tam gidc ABC lay cic diém M,N sao cho AM =MN =NB, cic
diém E,F 1an lwot 1a trung diém cua cac canh CB,CA, goi P 1a giao diém cia BF va CN, Q 1a
giao diém ctia AE véi CM . Chitng minh PQ//AB.

Lo gidi.
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Bai tdp 14. Cho tam gidc ABC. Goi |,J,M lan lwot 1a trung diém cta AB, AC,1J . Puong tron
(O) ngoai tiép tam gidc AlJ cit AO tai D. Goi E 1a hinh chi€u vudng géc cia D trén BC.
Chirng minh A, M, E thang hang.

Bai tip 15. Trong mét tam gidc chirng minh trwc tAm, trong tAm va tim dwong tron ngoai tiép
thang hang ( dwong thidng di qua ba diém nay cé tén goi 12 dwong thing ole).
Lo gidi.
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM.

Mitc @6 1. NHAN BIET
Cau 1. Phép vi tw tAm O ti s k (k #0) bién mbi difm M thanh diém M’ sao cho:
A.OW=%OM’. B. OM =kOM'. C. OM =-kOM". D.OM'=-OM.
Loi gidi

Cau 2. Cho diém O va k#0. Goi M’ 1a &nh cia M qua phép vi tw tAm O ti s6 k. Ménh dé nao
sau day la sai?

A. Phép vi tw bién tAm vi tw thanh chinh né. B. OM’ =kOM .
C.Khi k =1 phép vi tw 1a phép d6i xirng tam. D. M'=V,,, &M =V[ lj (M').

'k

Ciu 3. Cho hai diém O, I. Xét phép vitw V tdm | tis6 k #1 va phép tinh tién theo u = (1—k)ﬁ :
Ldy diém M bitki, M, =V (M),M, =T (M,). Phép bién hinh F bién M thanh M,. Chon ménh
dé ding:

A. F laphépvitwtdm O tis6 1-k. B. F laphépvitwtim O tis6 k.

C. F la phép vi tw tdm O ti s6 % D. F la phép vi tw tdm O tis6 —%.
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Cau 4. Chon cau sai
A. Qua phép vi tw c6 ti s6 k #1, dwong thang di qua tAm vi tu sé bién thanh chinh né.
B. Qua phép vi tw c6 ti sd k =0, dwong tron di qua tAm vi tw sé bién thanh chinh né.
C. Qua phép vi tw c6 ti s6 k #1, khong c6 dwong tron nao bién thanh chinh né.
D. Qua phép vi tw V(o;l) dwong tron tAim O sé bién thanh chinh né

Cau 5. Néu phép vi ti ti s6 k bién hai diém M, N 1an lwot thanh hai diém M'va N’ thi
A. MN'=KkMN. vd MN'=—kMN. B. MN'=kMN.va MN’=|k|MN.
S — _ 1
C. MN'=|k|MN va MN'=KkMN. D. MN'//MN.va MN'=§MN.
Loi giai

C4u 6. Xét cac phép bién hinh sau:
() Phép doi xirng tam. (I1) Phép doi xtrng truc.
(IIT) Phép dong nhat. (IV). Phép tinh tién theo vecto khac 0.
Trong cac phép bién hinh trén
A. Chi c6 (I) la phép vi tu. B. Chi c6 (1) va (II) 1a phép vi tu.
C. Chi c¢6 (I) va (III) 1a phép vi tu. D. T4t ca déu l1a nhitng phép vi tu.
Loi gidi

Cau 7. Hay tim khang dinh sai
A. Néu mot phép vi tw cé hai diém bat dong thi moi diém ctia n6 déu bat dong.
B. Néu mot phép vi tw c6 hai diém bat déng thi n6 1a mot phép dong nhit.
C. Néu mot phép vi tw c6 mot diém bat dong khac véi tAm vi tw cia né thi phép vi tw d6 c6 ti s6

k=1.
D. Néu mot phép vi tw c6 hai diém bat dong thi chwra thé két luan dugc rang moi diém cta né
déu bit dong.
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C4u 8. Cho phép vi tw tAm O ti s k va dwdng tron tdim O bén kinh R. P& duong tron (O) bién
thanh chinh dwong tron (O), tit ca cac sO kphai chon la:
A 1. B. R. C.1va-1. D.-R .

C4u 9. Trong cAc ménh dé sau, ménh dé nao sar?
A. C6 mot phép vi tw bién moi diém thanh chinh né.
B. C6 vd s6 phép vi tw bién moi diém thanh chinh n6
C. Thyc hién lién tiép hai phép vi tw sé dwoc mot phép vi tu.
D. Thwc hién lién tiép hai phép vi tw tAm | sé dwoc mot phép vi tw tAm | .
Lo giai

Mirc do 2. Thong Hiéu

Cau 10. Cho hinh thang ABCD, v&iCD = % AB. Goi | 1a giao diém cta hai dwong chéo AC va BD

.Goi V laphép vi tw bién AB thanh CD. Trong cic ménh dé sau diy ménh dé nao ding?

) 1 , 1

A.V laphépvitwtim | tisod kz—z. B.V laphépvitwtam | tiso k=§.

C.Vlaphépvitwtim | tiso k =-2. D.V laphépvitwtim | tisdo k =2.
Loi giai

Ciu 11. Cho AABC c6 canh 3,5,7. Phép dong dang ti s6 k =2 bién AABC thanh AA'B'C’ c6 dién
tich la:

A.%. B. 15+/3. c.%. D.%
2 4 8
Loi giai
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Céu 12. C6 bao nhiéu phép vi tw bién dwong tron (C) thanh duong tron (C')?
A 3. B.1. C. 2. D. khong xac dinh

C4u 13. Cho dwong tron tAm O va hai dwong kinh AA” va BB’ vudng géc véi nhau. M 1a diém
bt ki trén dwong kinh BB’, M’ 1a hinh chiéu vuéng goc cia M xudng ti€p tuyén véi dwong tron
tai A. | lagiao diém cia AM va A'M’.Khi d6 | 1a anh cia M trong phép vi tw tAim A ti s6 bao
nhiéu?

Al B.-2. c.l. D. -2
3 3 3 3
Loi gidi

C4u 14. Trong mit phing toa do Oxy, cho diém A(3;2). Anh ctia A qua phép vi tw tdm O i s8

k=-1la:
A (32). B. (2;3). C. (-2-3). D. (-3,-2)

C4u 15. Trong mit phang toa do Oxy, cho dwong thang d :5x+2y—7=0.Tim anh d’ cia d qua

phép vi tw tdm O tisé k =-2.
A 5x+2y+14=0. B. 5x+4y+28=0. C. 5x-2y-7=0. D. 5x+2y-14=0

Loi giai
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A xX*+y*—14x+4y-1=0.
C. (x=5)" +(y+1)" =36.

C4u 16. Trong mit phang toa do Oxy, cho dwong tron (C):(x - )2 +(y—1)2 =4. Tim &nh (C')
cta (C) qua phép vi tw tdm 1 (-1 2) tis6 k =3?

B. X’ +y?+4x-7y-5=0.
D. (x—7)2+(y—2)2 =9

cong (S):y= % qua phép vi tw trén.

Ciu 17. Trong mit phang toa dd Oxy, cho phép vi tw tdAm O tisd k = l Tim &nh (S') cta dwong
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C4u 18. Ménh dé nao sau day sai vé phép vi tu:
A. Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thit tw gitta cic diém 4y.
B. Bién duwong thang thanh dwong thing song song hoic trung véi no.
C. Bién tam giac thanh tam giac dong dang v&i no, bién goc thanh géc bang no.
D. Bién duong tron thanh dwong tron cung ban kinh
Loi giai

Cau 19. Cho hai duwong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tw d6i vi ti s6 k =20 bién
dwong thang d thanh d'?

A. Khéng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhit.
C. Chi c6 2 phép. D. C6 vO s6 phép
Loi giai

C4u 20. Cho hai dwong thang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tw bién duwong thang d
thanh d’?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.

C. Chi c6 2 phép. D. C6 v so phép.

C4u 21. Cho hai duwomng thang song song d va d’, va mot diém O khong nam trén ching. C6 bao
nhiéu phép vi tw tAm O bién duwdng thang d thanh d'?
A 0. B.1. C.2. D. V6 so

C4u 22. Cho hai dwdng tron bing nhau (O;R) va (O';R) véi tdm O va tdm O’ phan biét. C6 bao
nhiéu phép vi tw bién (O;R) thanh (O’;R)?
A0. B.1. C.2. D. V6 sé.

C4u 23. Trong mit phang Oxy, tim &nh A’ clia diém A(l; —3) qua phép vi tw tAim O tis6 -2
A A(2;6). B. A'(13). C. A'(-2;6). D. A'(-2;-6).

Loi gidi
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C4u 24. Trong mit phang toa do Oxy, cho A(l; 2).
Tim anh A’ cda A qua phép vi tw tam | (3; —1) tisé k=2.
A. A'(3; 4). B. A'(l; 5). C. A’(—5; —1). D. A’(—l; 5).

Cau 25. Trong mit phing toa do Oxy, cho P(-3;2),Q(%1),R(2;—4). Goi P',Q",R’ lan lwotla nh

cia P,Q,R qua phép vitw tdm O tisé k = —%. Khi d6 toa d6 trong tam ctia tam giac P'Q'R’ la:

C4u 26. Trong mat phing toa dd OXy, cho ba diém A(0;3), B(2;—1),C (—1; 5). Phép vi tw tam A ti
s6 k bién B thanh C.Khi d6 gia tri k la:

Ak=_1. B.k=-1. Ck=1. D. k=2
2 2

C4u 27. Trong mit phing toa d OXy, cho ba diém A(0;3),B(2;-1),C(-15). Phép vi tw tdm A ti
s6 k bién B thanh C.Khi dé gia tri k la:
A k=2. B. k=-1. C. k=1. D. ked.
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C4u 28. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dwdng thing d :2x+y—-4=0,1(-12). Timanh d’ cla
d quaphépvitwtim | tiso k=-2
A 2x-y+4=0. B. -2x+y+8=0. C. 2x+y+8=0. D.x+%y+2=0

Cau 29. Trong mit phiang toa dd6 Oxy, cho dwong thang d :3x—y-5=0. Tim &nh d’ cta d qua
phép vi tw tAm O tis6 k :—é
A -3x+y-9=0. B. 3x—y-10=0. C. 9x-3y+15=0. D. 9x—-3y+!0=0.

Loi giai

C4u 30. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai dwong thang d :g—% =1vad':2x—-y-6=0.Phép

vitw Vg, (d)=d" Tim k

(0:k)
A.k=§. B.k=—g. C.k=l. D.k=—l.
2 3 3 3
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C4u 31. Trong mit phang Oxy, tim anh dwdng tron (C') cua duong tron
(C):(x=1)" +(y+2)" =5 qua phép vi tw tam 0 ti s§ k =—2.
A (C'):(x+2) +(y+4) =10. B. (C’):(x—2)2+(y—4)2 =10.
= 20. D. (C'):(x—2)" +(y+4)" =20.

Céu 32. Trong mit phing toa dd Oxy, cho duong tron (C):(x —3)2 +(y+1)2 =5. Tim 4nh duong
tron (C') ciia dwong tron (C) qua phép vi tw tdm 1(1;2) vatisg k =-2

A x*+y?+6x-16y+4=0. B. X +y?—6x+16y—4=0.
C. (x+3)" +(y-8)" =20. D. (x-3)"+(y+8)" =20.
Loi gidi
Mirc d6 3. Van Dung

Céu 33. Trong mit phing Oxy, cho hai duwong tron (C,):(x —1)2 +(y —3)2 =il
(C,):(x— 4)2 +(y—3)° = 4. Tim tam vi tw ngoai clia hai dwdng tron do
A. (-2;3). B. (2;3). C. (3-2). D. (1-3).
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Cu 34. Trong mit phdng Oxy, cho hai dwong tron (C,): (X—3)2 +(y —3)2 =9 va duong tron
(C,):(x~10)° +(y~7)" =9. Tim tam vi tu trong bién (C) thanh (C').
o2
2

(B e[z

Cau 35. Cho hai phép vi tw V(O’k) va V(O,’k,) véi O va O' 13 hai diém phén biét va kk'=1. Hop cta
hai phép vi tw do6 la phép nao sau day?

A. Phép tinh tién. B. Phép ddi xirng truc.
C. Phép déi xirng tam. D. Phép quay.
Loi giai

Ciu 36. Cho AABC vudngtai A, AB=6,AC =8.Phép vitutim A tisd g bién B thanh B’, bién

C thanh C'. Ménh dé nao sau day sai?

A. BB'C'C la hinh thang. B. B'C'=12
C. S,gc = % D. Chu vi AABC = % chuvi AAB'C’
Loi giai
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Céu 37. Cho hinh thang ABCD (AB//CD). b4y 16n AB =8, ddy nho CD=4. Goi | la giao diém

ctia hai dwong chéo va J 1a giao diém ctia hai canh bén. Phép bién hinh AB thanh CD 13 phép vi
tw nao?

Cau 38. Cho dudng tron (O; R) va mot diém A c6 dinh trén dwong tron. BC la day cung di dong
va BC c6 do dai khong ddi bing 2a (a<R).Goi M 1a trung diém BC. Khi d6 tp hop trong tim

G cua AABC la:
A G =V( 2) (M), tdp hop la mét dwong tron.  B. G =V(
Al o

C.G=V )(M ), tap hop la mot duong tron.  D. G :V(

g
3

j (M), tap hop 1a mét dwong thang.

N |

2

] (M), t4p hop la mét dwong thang
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C4u 39. Cho duong tron (O;R) duong kinh AB. Mot duong tron (O') tiép xuc véi duong tron
(O)va doan AB lan lwottai C va D . Pwong thing CD cit (O;R) tai | . Tinh do dai doan Al .

A. 2R3 . B. RV2 . C. R/3 . D. 2R/2.

Cau 40. Cho hai duong tron (O;R) va (O;R’) tiép xuc trong tai A (R>R’). Puong kinh qua A
cit (O;R) tai B va cit (O;R’) tai C. Mot dwong thing di dong qua A cit (O;R) tai M va cit
(O’; R') tai N.Goi | 1a giao diém ciia BN va CM . Ménh dé nao sau day 1a ding?
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§BAI 7. PHEP DONG DANG
A.LY THUYET.
1. Pinh nghia.

Phép bién hinh F dwoc goi la phép dong dang ti s6 k (k >0) néu véi hai diém M, N bétkiva
anh M ',N" ctia ching taluén c6 M'N'=k.MN .

A
M A
Phép
dong dang ;
B N C B' N ' Cl

Nhin xét.
+ Phép doi hinh 1a phép déng dang ti s6 k =1.
+ Phép vi tu ti s6 k1a phép déng dang ti sO

+ Néu thuc hién lién tiép cac phép dong dang thi dwoc mot phép dong dang.
Vi du 1. Cho hinh chit nhit ABCD c¢6 tdm I. Goi H,K,L,J Iin lwot la trung diém cia AD,BC
,KC, IC. T gidc IHCD dbng dang vi ti gidc ndo sau day?

A. JLKI . B. ILJH. C. JLBA. D. ALJH

2. Tinh chéit ctia phép dong dang.
Phép déng dang ti s6 k

+ Bién ba diém thang hang thanh ba diém va bao toan thi tw gitra ba di€ém doé.

+ Bién mot dwong thang thanh dwdng thang thanh mot dwdng thing song song hoic trung véi
duwong thang da cho, bién tia thanh tia, bién doan thang thanh doan thang.

+ Bién mot tam giac thanh tam gidc d6ng dang v&i tam gidc da cho, bién géc thanh géc bang né.

+ Bién dwong tron c6 ban kinh R thanh dwong tron c6 ban kinh k.R

+ Néu mot phép ddng dang bién tam glac thanh tam giac A’B'C’ thi n6 ciing bién trong tam, truc tam,
tam cac duong tron noi tiép, ngoai tiép cua tam gidc ABC thanh tuong ng cua tam giac A'B'C’.

+* Phép ddng dang bién da giac N canh thanh da giac n canh, bién dinh thanh dinh, canh thanh canh.

Vi du 2. Trong mat phing Oxy, cho diém M (2;4). Hoi phép dong dang c6 duoc bing cach thuc

’ 1 Caex
hién lién ti€p phép vi tw tdim O tis6 k = P va phép quay tam O gbéc quay —90° sé bién diem M

thanh diém nao sau day?
A. (2-1). B. (21). C. (-12). D. (12)
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Vi du 3. Trong mit phang Oxy, cho dudng thing d:2x—y =0 théa min phép dong dang c6 duoc
bang cach thyc hién lién tiép phép vi tw thm O ti s6 k =—2 va phép ddi xing truc Oy sé& bién
duong thing d thanh duwdng thing nao sau day?

A. -2x-y=0. B. 2x—-y=0. C. 4x-y=0. D. 2x+y-2=0

Vi du 4. Trong mit phdng Oxy, cho dwong tron (C):(x—2)" +(y—2)° = 4. Hoi phép ddng dang c6
dwoc bang cach thwc hién lién tiép phép vi tw tAim O ti s k =% va phép quay tam O gbc quay
90° s& bién (C) thanh dwong tron nao sau day?
A (x=2)"+(y-2)" =1, B
C. (x+2)° +(y-1)° =1. D. (x+1)" +(y-1)° =1

3. Hai hinh d6ng dang.
Hai hinh dwoc goi 1a dong dang néu c6 mot phép dong dang bién hinh nay thanh hinh kia.
B. PHAN DANG VA BAI TAP MINH HOA.
\ Dang 1. TIM ANH QUA PHEP PONG DANG.

1. Phwong phap.

+ St dung cac diu hiéu ctia phép tinh tién, phép quay, phép vi tw dé€ thwc hién phép dong dang.

‘ 2. Bai tap minh hoa. |
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Bai tip 1. Cho hai dwong thang a,b cat nhau va diém C. Tim trén a va b cac diém A,B twong
rng sao cho tam gidc ABC vudngcan & A.

Bai t4p 2. Trong mit phang Oxy cho diém M (2;4). Phép dong dang c6 dwoc bang cach thuc hién
¢ ~N 1 Y 7 N 7 ~ =N hY - A Y
lién tiép phép vi tw tdim O tis6 k = > va phép doi xirng qua truc Oy sé bién M thanh diém nao

trong cac diém sau?
A.(1,2). B. (-2;4). C. (-12). D. (L-2).

Bai tip 2. Trong mat phing Oxy cho dwong thang d c6 phwong trinh 2x—y =0. Phép dong dang
c6 duoc bang cach thwc hién lién ti€p phép vi tw tAm O ti s6 k =—2 va phép ddi xirng qua truc
Oy sébién d thanh dudng thang ndo trong cac dwong thang sau?

A 2x-y=0. B. 2x+y=0. C. 4x-y=0. D. 2x+y—-2=0.
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Bai tip 3. Trong mit phing Oxy cho duong tron (C) cé phuong trinh (x—2)2 +(y—2)2 =4.
Phép dong dang c6 dwoc bang cach thwc hién lién tiép phép vi tw tAm O tisé k =% va phép quay
tam O goc 90° sé bién (C)thénh dwong tron nao trong cac dwong tron sau?

A (x=2)*+(y-2)*=1 B. (x—1)*+(y—1)* =1

C.(x+2)" +(y-1)° =1 D. (x+1)° +(y-1)* =1

'Dang 2. CHOUNG MINH QUA PHEP DONG DANG.
1. Phwong phap.

+ St dung cac diu hiéu cta phép tinh tién, phép quay, phép vi tw dé thwc hién phép dong dang.

2. Bai tap minh hoa.

Bai tip 4. Cho tam gidc ABC, dung ra phia ngoai tam gidc ABC cac tam giac déu
BCA',CAB',ABC". Goi O,;0,;0,lan lwot la tdm cla ba tam giac déu BCA',CAB', ABC'. Chirng
minh tam giac 0,0,0, la tam giac déu.
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Mirc d6 1. NHAN BIET

C4u 1. Moi phép doi hinh cling 1a phép dong dang ti s6
Ak=1 B.k=-1 C.k=0 D. k=3

A 1. B. 0. C. 2. D. —.

Cau 3. Cac phép bién hinh bién duwdng thang thanh dudng thang song song hoic tring véi né ¢
thé ké ra la:

A. Phép vi tu. B. Phép dong dang, phép vi tu.

C. Phép dong dang, phép doi hinh, phép vi tu. D. Phép do&i dinh, phép vi tu.

Loi giai
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C4u 4. Trong cAic ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Hai dwong thang bat ky ludn dong dang. B. Hai dwong tron bat ky luén dong dang.
C. Hai hinh vuéng bat ky luén déong dang. D. Hai hinh chir nhit bat ky luén dong dang
Loi giai

C4u 5. Ménh dé nao sau dy la dung?
A. Phép déng dang ti s6 k =1 1a phép doi hinh.
B. Phép dong dang ti s6 k =—1 la phép doi xing tam.
C. Phép dong dang ti s6 k =1 1a phép tinh tién.
D. Phép dong dangtisé k =1 laphép vitwtiso k =1
Lo giai

C4u 6. Ménh dé nao sau day la ding?
A. Phép doi hinh l1a phép déng dang, ti s6 k =—1.
B. Phép vi tw ti s6 k 1a mot phép dong dang véi ti s6 —K .
C.Phép vitu ti s6 k =0 la phép dong dang ti s6 |k|.
D. Phép dong dang la phép doi hinh véi k #0.
Lo giai

Cau 7. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
I. “M6i phép vi tw ti s6 k 12 mot phép dong dang tis6 k ”.
II. “ Mdi phép dong dang 1a mot phép doi hinh”.
II. “ Thwc hién lién ti€p hai phép dong dang ta dwoc mot phép dong dang”
A.Chi L. B. Chi II. C. Chi III. D.Calvalll

Ciu 8. Ménh dé nao sau day la ding?
A. Moi phép ddng dang déu bién dwong thang thanh dudong thang song song hoic trung v&i nd
B. Moi phép dong dang bién hinh vu6éng thanh hinh vuéng.
C. Ton tai phép dong dang bién hinh chit nhat (khdng phai hinh vuéng) thanh hinh vuéng.
D. Phép dong dang bién tam gidc thanh tam gidc cé cung dién tich
Lo giai

C4u 9. Trong cic ménh dé sau ddy ménh dé nao sar?
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A. Phép doi la phép dong dang ti sok =1

B. Phép ddng dang bién dwdng thang thanh dwdng thang song song hoic trung v&i né.
C. Phép vi tu ti s6 k 1a phép dong dang ti s& |k|

D. Phép dong dang bao toan dé 16m goc

C4u 10. Phéng to mot hinh chir nhit kich thwéc 1a 4 va 5 theo phép dong dang ti s6 k =3 thi dwoc
hinh cé dién tich la:
A. 60 don vi dién tich.

B. 180 don vi dién tich.C. 120 don vi dién tich. D. 20 don vi dién tich.
Lo giai

Ciu 11. Cho AABC va AA'B'C’' dong dang véi nhau theo ti s6 k. Chon ciu sai:
A. k 1a ti s6 hai trung tuyén twong rng.
B. k la ti s6 hai dwong cao twong rng.
C. k 1a ti s6 hai goc twong rng.
D. k la ti s6 hai ban kinh dwong tron ngoai ti€p twong ng.

Loi giai

Mt d6 2. THONG HIEU
C4u 12. Trong mat phng v&i hé truc toa do Oxy cho A(1;2),B(-3;1). Phép vi tw tam 1(2;-1) ti
s k =2 bién diém A thanh A', phép d6i xirng tim B bién A'thanhB' . toa d6 diém B'la:
A.(0;5) B.(5;0) C.(-6;-3) D. (-3;-6)

Cau 13. Trong mit phdng véi hé truc toa do Oxy cho A(-2;-3),B(4;1). Phép dong dang ti s8
k =% bién di€ém A thanh A’, bién diém B thanh B'. Khi d6 d6 dai A'B’ la:

.‘/5_2 B. /52 .‘/%
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Cau 14. Trong mit phing v6i hé toa dd Oxy, cho bdn diém A(-2;1),B(0;3), C(L-3), D(2;4).
Néu c6 phép dong dang bién doan thang AB thanh doan thidng CD thi ti s6 k cta phép dong
dang d6 bang:

A2 B.2 c.2 D.~
2 2 2

C4u 15. Trong mat phang v&i hé truc toa dd Oxy, cho dwong tron (C) tAm | (3; 2), ban kinhR =2
. Goi (C ) la dnh cda (C) qua phép dong dang ti s6 k =3 . khi d6 trong cac ménh dé sau ménh dé

nao sar:
A. (C’)c6 phuong trinh(x—3)2 +(y —2)2 =36  B.(C')c6 phuong trinh x*+y* —2y-35=0
C. (C') c6 phuong trinh x* + y* +2x~36=0 D. (C')c6 ban kinh béng 6

Loi gidi

Cau 16. Trong mit phang vdi hé truc toa do (Oxy)cho duwong thangd : x—2y+1=0, Phép vi tw
tam 1(0;1) ti s8 k =—2 bién duomng thing d thanh duong thing d’. Phép d6i xtimg truc Ox bién
dwong thing d'thanh dwong thiangd, . Khi d6 phép dong dang bién dwdng thang d thanh d; cé

phwong trinh la:
A 2Xx-y+4=0 B.2x+y+4=0 C. x-2y+8=0 D. x+2y+4=0
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Cau 17. Trong mat phang véi hé truc toa do Oxy, cho 2 dudng tron (C)Vé (C') c6 phwong trinh
x> +y% —4y-5=0 vax®+y® -2x+2y-14=0 . Goi (C')1a anh cta (C)qua phép dong dang ti s&
k, khi do6 gia tri k la:

4 3 9 16
A — B. — C.— D. —
3 4 16 9

C4u 18. Trong mit phing véi hé truc toa do Oxy, cho hai Elip (E;) va (E;) lan lwot c6 phwong

2 2 2 2
trinh1a: 2+ Y1 va 24X 1 Khido (E,)1a &nh cua (E;) qua phép dong dang ti s k
5 9 9 5 bing
5 9
A — B. - C.k=-1 D. k=1
9 5
Loi giai

Cau 19. Trong mit phing véi hé toa do Oxy, cho hai dwong tron: (C):x*+y? +2x-2y-2=0,
(D):x*+y®+12x—16y =0. Néu c6 phép dong dang bién dwomng tron (C) thanh duong tron (D)

thi ti s6 k cua phép dong dang do6 bang:
A. 2. B. 3 C. 4 D. 5

C4u 20. Cho tam gidc ABC vuéng cin tai A. Néu cé phép dong dang bién canh AB thanh canh
BC thitisd k ctua phép ddong dang d6 bang:

374 Lop Todn Thiy-Diép Tuin Tel: 0935.660.880




I Trung Tim Luyén Thi Dai Hoc Amsterdam Chwong [.Bai 7. Phép Dong Dangl

A2 B. /2 C.\3 D.Q

Cu 21. Trong mat phang v&i hé toa dd Oxy, cho diém P(3;—1). Thuc hién lién tié€p hai phép vi tw

V(0;4)vaVv (O; —%) diém P bién thanh diém P’ c6 toa d6 la:

A. (4;-6) B. (6;-2) C. (6-2) D. (12;-4)

Cu 22. Trong mit phang véi hé truc toa d6 Oxy, cho diém 1(L1) va dwong tron (C) c6 tam |
ban kinh bang 2. Goi dwong tron (C’) la danh cta dwong tron trén qua phép dong dang c6 dwoc
bang cach thwc hién lién ti€p phép quay tAm O, goc 45° va phép vi tw tAm O, ti s6 V2. Tim
phuong trinh ctia dwong tron (C')?

A x2+(y—2)2:8. B.(x—2)2+y2:8. C.(x—1)2+(y—1)2=8. D. x2+(y—1)2=8

Loi giai
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Cau 23. Trong mit phiang Oxy cho dwong tron (C):X2+ y? —6x+4y—23=0,tim phwong trinh

duong tron (C’) la anh cia dwong tron (C) qua phép déng dang c6 dwoc bang cach thuc hién
y

A. (C'):(x+2)2 +(y+1)2 =4, B. (C'):(x+2)2 +(y+1)2 = 36.

C. (C'):(x+2)2 +(y+1)2 =6. D. (C '):(x—2)2 +(y_1)2 =2.

lién tiép phép tinh tién theo vecto v =(3;5) va phép vi tu V(
0O;

Cau 24. Cho AABC déu canh 2. Qua ba phép dong dang lién tiép : Phép tinh tién T ., phép quay

Q(B,60°), phép vitw V,,, ,, AABC bién thanh AAB,C,. Dién tich AABC, 1a:

A.5\2 B. 943 C. 92 D. 53

Cau 25. Trong hé truc toa do Oxy, cho diém M (1; 2) . Phép dong dang 1a hop thanh ctia phép vi tw

tam 1(1;2) tis6 k =2 va phép quay tdm O géc quay % sé bién M thanh diém c6 toa do:

A (2;-1) B. (2V2;2) C. (2242) D. (2v2;~2)
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Cau 26. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dwong thang d : x+2y=0. Phép dong dang 1a phép
thuc hién lién ti€p qua phép vi tw tdm 1(1-2) ti s6 k =3 va phép quay tdm O géc quay % sé

bién duwong thing d thanh duwdong thing nao sau day?
A 2x-y-6=0 B. x+2y—-6=0 C.2x-y+6=0 D. 2x-y-3=0

C4u 27. Trong mat phang toa do Oxy, cho di€ém M (0;1). Phép dong dang la phép thuc hién lién
ti€p qua phép vi tw tdm 1(4;2) ti s6 k =-3 va phép doi xirng qua truc d:x—2y+4=0 sé bién

M thanh diém nao sau day?
A. (16;5) B. (14;9) C. (12;13) D. (18;1)
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Céu 28. Trong mit phing toa dd Oxy, cho dwdng tron (C):(x —1)2 +(y- 2)2 =4. Phép dong dang

12 phép thwc hién lién ti€p qua phép vi tw tdm O ti s6 k =—2 va phép quay tim O géc quay 180°
sé bién dwong tron (C) thanh dwdng tron nao sau day? (O la goc toa do)

A xX*+y*—4x-8y-2=0 B. x> +y? +4x+8y+2=0
C.(x+2)" +(y+4) =16 D. (x—2)*+(y—4)’ =16

Céu 29. Trong mdt phing toa do Oxy, cho dwong tron (C):(x- ) +(y- ) =9. Phép dong dang

1a phép thyc hién lién tiép qua phép vi tw tam 1 (L;-1) tiso k== va phép tinh tién v=(34)

theo
sé bién dwong tron (C) thanh dwong tron c6 phwong trinh:

A (x— 4) +(y- 4)2:9 B.(x—4)2+(y—4)2:1
) =1 D. (x—1)2+y2:1

Mitc d6 3. VAN DUNG
C4u 30. Cho AABC c¢6 duwong cao AH,H nam giira BC. Biét AH =4,HB =2,HC =8. Phép dong
dang F bién AHBA thanh AHAC. F dwogc hinh thanh béi hai phép bién hinh nao?

g 1
A. Phép doi xirng tAm H va phép vitwtidm H tisdo k==

B. Phép tinh tién theo BA va phép vi tu thmH tis6 k = 2.
C.Phép vi tw tdm H tis6 k—2 va phép quay tdm H géc quay la géc (HB, HA).
D.Phép vi tw tdim H tisé k =2 va phép ddi xirng truc

Loi gidi
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C4u 31. Gia str phép dong dang F bién tam giac ABC thanh tam giac ABC,. Gid st F bién trung
tuyén AM cta AABC thanh dwong cao AM, cua AABC,. Ménh dé nao sau day la diing?

A. AABC, la tam giac déu. B. AAB.C, la tam giac cén.

C. AAB,C, la tam giac vudng tai B,. D. AAB,C, la tam giac vudng tai C, .

Cdu 32. Cho hinh chit nhat ABCD va AC=2AB. Goi Q la phép quay tam A gbéc quay
@=(AB,AC) Vla phép vi tw tdm A tis6 2, F la phép hop thanh ctia V va Q. F bién duong
tron tam B ban kinh BA thanh dwong tron nao sau day?

A.Puwong tron tam D ban kinh DB . B. Pudng tron tdm C ban kinh CA.
C. buong tron tam D ban kinh DC. D. Puong tron tam A ban kinh AC.

Céu 33. Cho hai dwong tron (1;R) va (1';2R) tiép xic ngoai nhau tai O. d la dwong thang tiép
xuc v&i hai dwong tron tai O. Goi V 1a phép vi ty tdm O ti sd k, D la phép déi xirng qua dwong
thiang d, F 1a phép hop thanh cta Dq va Viou- V6i K bang bao nhiéu thi F bién (I;R) thanh

(12R)?

Ak=2. B.k=_2. Cke_1l. D k=2,
> >

Loi gidi
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Ciu 34. Cho hinh vuéng ABCD tim O (diém dwoc dit theo chiéu kim dong ho). A',B',C’,D’
theo thi tw la trung diém ctia AB,BC,CD,DA. Goi V 1a phép vi tw tdm O tiso k = J2vaQna

phép quay tam O goc quay —%. Phép bién hinh F dwoc xac dinh la hop thanh lién tiép cua

phép quay va phép vi tw. Khi d6 qua F &nh ciia doan thang B'D’ 1a:
A.DPoan D'B'. B.Poan A'C'. C. boan CA. D.Poan BD.

C4u 35. Cho hinh binh hanh ABCD tidm O. Trén canh AB ldy diém | sao cho I1A+21B =0. Goi
G latrong tim AABD. F la phép dong dang bién AAGI thanh ACOD. Khi dé6 F la hop béi hai
phép bién hinh nao?

A. Phép tinh tién theo GD va phép V. . B. Phép Q(G_mu) va phép v[ y
) G B;E
C.Phép V 3 va phép Q(o-—108°)' D. Phép V 3 va phép Q(G'—108°)
(+3) * (+3) '
Lo gidi
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C4u 36. Cho hinh vuéng ABCD, P thudc canh AB, H la chdn dwong vuéng géc ha tir B dén PC
. Phép dong dang vién ABHC thanh APHB . Khi d6 anh ctia B va D lan lwot la:
A. P vaQ(QeBC;BQ=BH). B.C va Q(QeBC;BQ=BH).

C. H va Q(QeBC;BQ=BH). D.P vaC.

Ciu 37. Cho hinh vé sau :

iL,

D C
Hinh 1.88
Xét phép dong dang bién hinh thang HICD thanh hinh thang LJIK. Tim khang dinh dung :
A. Phép d6i xtmg truc b, - va phép vi tw V(B 2) B. Phép doi xtrng tdm B, va phép vi tw V(
’ C

)

B,-2)

l\;l —

C. Phép tinh tién Tﬁ va phép vi tw V(I,2) D. Phép doi xtrng truc By, va phép vi tw V(

Céu 38. Trong mit phdng Oxy, cho hai dwong tron (C,): (X—3)2 +(y —3)2 =9 va dudng tron
(C,):(x=10)" +(y—7)" =9. Tim tam vi tu trong bién (C) thanh (C').

B c(22) oy
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