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Phan 1. Thé tich va cac yéu to lién quan

Cau 1. Mot chiéc thung hinh tru c6 ban kinh day R =20, bén
trong dung mot lugng nude. Biét rang khi nghiéng thing sao cho
dudng sinh ctia hinh tru tao véi m#t day goéc 45° cho dén khi AB
nude lang thi mat nuée cham vao hai diém A4 va B ndm trén hai
mat day nhu hinh vé bén. Thé tich cta thung da cho bing

A. 160007 B. 120007. C. 80007. D. 60007.
Cau 2. Cho hinh ling tru t gidc d8u ABCD.EFGH. Tinh ti s6 # gitia thé tich khoi
tru ngoai tiép va thé tich khéi tru néi tiép hinh ling tru trén.

A k=12 B. k=2. C. k=22. D. k=4.
Cau 3. Cho m6t hinh try tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a c¢6
hai dinh lién ti€p 4, B nam trén dudng tron day tht nhit ctia hinh
try, hai dinh con lai ndm trén dudng tron day tht hai ctia hinh tru.
Mit phing (4BCD) tao véi ddy hinh tru géc 45° nhu hinh vé. Thé

tich khoi tru bang

3 3 3 3
AT B, Y2re’ c. 1% p. 32re’
16 16 16 16
CAu 4. Cho hinh tru c6 ban kinh day 14 4 cm, mot mit phing khong
vudng goéc véi day va cat hai mat day theo hai day cung song song
AB, A'B' ma AB= A'B'=6cm. Biét dién tich ti giac ABB'A’ bang

60 cm®. Chiéu cao ctia hinh tru da cho bang

A. 43 em. B. 53 cm. C. 62 cm. D. 82 cm.
Cau 5. Mot thung hinh tru cé chiéu cao #=23m, ban kinh dudng tron ddy R =1m
chtta mét luong nude. Biét rang néu dat thung ndm ngang ta dude chiéu cao muc nude
trong thung 1a d = 0,5m. Hoi thé tich lugng nudc c6 trong thing gan nhat véi két qua
nao sau day ?

A. 1,75m°. B. 1,8m®. C. 1,85m’. D. 1,9m°’.
Cau 6. Cho mdt hinh tru c6 ban kinh day bang R va cé chiéu cao bang R+/3. Hai
diém A4, B lan lugt ndm trén hai dudng tron day sao cho géc gita 4B va truc caa
hinh tru bang 30°. Khoang cach gitia 4B va truc ciia hinh tru bang

A. R. B. R\3. c. &5, p. B3

2 4

Cau 7. Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron (0) va (O’), thiét dién qua truc cua

hinh tru 14 hinh vuéng. Goi 4, B 14 hai diém 14n lugt ndm trén hai dudng tron (O) va



a3

(O’). Biét AB=2a va khoang cach giiia hai dudng thdng AB va 00’ bing —

Ban kinh day ctia hinh tru bang
A 14 p. W14, c. Y2, p, &4
2 3 4 4
Cau 8. Cho hinh tru c6 day 1a hai dudng tron tAim O va O’, ban kinh day bang chiéu
cao va bang a. Trén dudng tron tdm O 14y diém 4, trén dudng tron tdm O’ 14y diém
B sao cho 4B =2a. Thé tich ctia khéi ti dién O0’AB bing
A B2 p. Y3 c. Y30 p. 3¢
2 4 6
CAau 9. M6t hinh tru c6 ban kinh day R =70cm va chiéu cao
h=20cm. Mot hinh vuéng ABCD c6 hai canh AB va CD lan
lugt 1a cac day cung cta hai duong tron day. Biét mit phing
(ABCD) khong vudng goc véi mit day cua hinh tru (tham

khao hinh vé). Canh ctia hinh vuéng 4BCD cé d6 dai bang

A. 80cm. B. 100cm. C. 100+/2cm. D. 140cm.
Cau 10. Cho hinh nén c6 dinh S, truc SO, ban kinh R, chiéu
cao h. DAy cung AB thudéc dudng tron day va cach O mot

khoang % nhu hinh vé. Ky hiéu S, S, 1an lugt 1a dién tich

xung quanh clia mit nén va dién tich tam giac SAB. Biét
S 10 .
e NN ménh dé ndo sau diy ding ?

S, 33
an-Br poadlg C.h=(\2-1)R  D.h=1R.
242 8 3
CAu 11. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC. Hinh nén c6 dinh §
va c6 duong tron day la duong tron noi ti€p tam gidc ABC goi la
hinh nén néi tiép hinh chép S.4BC, hinh nén c6 dinh § va co
duong tron day la duong tron ngoai ti€p tam giac ABC goi 1a hinh

nén ngoai tiép hinh chép S.4BC. Ti s§ thé tich ctia hinh nén néi

ti€p va hinh nén ngoai ti€p hinh chép da cho bing
Al B. L. c. 2. . L.
2 3 3 4
Cau 12. Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tdm O. Dung hai dudng sinh S4
va SB, biét tam giac SAB vudng va c6 dién tich bang 44®. Goc tao béi giiia truc SO

va mit phing (SAB) bing 30°. Dudng cao / ctia hinh nén bing

:ﬁ_ D.h:ﬁ.

A. h=a2. B. 4 =a/3. C.h > "



Cau 13. Cho hinh nén dinh S c6 dudng cao SO. Goi 4, B la hai diém thudc duong

—

tron day ctia hinh nén sao cho khoang cach tit O dén 4B bang a va SA0 =30°,
SAB = 60°. Do dai dudng sinh ¢ ca hinh nén bing

A l=a B. (=aV2. C. (=a\3. D. (=2a.
Cau 14. Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu 14 20 cm (Hinh 1). Nguoi
ta d6 mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao ctia cot nude trong phéu 1a 10 cm.

Néu bit kin miéng phéu rdi 1lat nguge 1én (Hinh 2).

N

V)

Hinh 1 Hinh 2
Khi d6 chiéu cao cot nuée trong phéu bang gia tri nao sau day ?
A. 0,87 cm. B. 1,07 cm. C. 5cm. D. 10 cm.

Cau 15. Hai chiéc ly dung chat 16ng giéng hét nhau, méi chiéc c6 phan chia chat 1ong
12 mot khéi nén cé chiéu cao 10 cm (mod ta nhu hinh vé). Ban dau chiéc ly thi nhat
chtia day chat 1ong, chiéc ly tht hai dé réng. Ngudi ta chuyén chat 1ong tit ly tha nhat
sang ly thit hai sao cho d6 cao ctia cot chét 16ng trong ly thd nhit con 5 cm . Tinh
chiéu cao % cuaa cOt chdt 16ng trong ly th hai sau khi chuyén (d6 cao cta cot chat
16ng tinh ti dinh ctia khéi nén dén mait chat 1ong - luong chat 16ng coi nhu khong hao
hut khi chuyén. Tinh gin dtdng # vé6i sai s6 khéng qua 0,01 cm).

<£> ———
A. 9,09 (cm). B. 9,18 (cm). C. 9,56 (cm).

Cau 16. Cho mot dong ho cat gom 2 hinh nén chung dinh ghép

lai, trong d6 dudng sinh bat ky ctia hinh nén tao v6i day mot géc

60° nhu hinh bén. Biét rang chiéu cao ciia déng hé 1a 30cm va
tong thé tich cta dong hé 1a 10007r(cm3 ) Hoi néu cho day lugng

10
5

cat vao phan trén thi khi chay hét xuéng dudi, khi d6 ti 1& thé
tich lugng cat chiém chd va thé tich phan duéi 1a bao nhiéu ?
1 1 1

1
A ——. B. —. C. —. . —
33 8 27 64

1
.




Cau 17. Dé tinh dién tich xung quanh cta mot khéi cAu bing da,

nguoi ta tha né vao trong mot chiéc thung hinh tru cé chiéu cao -
h=2m, ban kinh dudng tron day bang R=0,5m va chtia mot

lugng nude c6 thé tich bang % thé tich khéi tru. Sau khi tha khéi
cau da vao khéi tru ngudi ta do dude muc nudc trong khéi tru cao u
g4p ba 1an muc nuéc ban dau khi chua tha khéi cAu. Hoi dién tich

xung quanh ctia khéi cdu gan bang két qua nao duge cho dudi day ?

A. 1,5m?’. B. 1,7m>. C. 2,6m>. D. 3,4m’.

Cau 18. Cho mit cdu (S) tAm O, ban kinh R =3. Mat phing (P)
cach O mot khoang béng 1 va cdt (S) theo giao tuyén la dudng
tron (C) c6 tam H. Goi T la giao diém cta tia HO véi (S), tinh
thé tich ¥ cta khéinén dinh 77, day 1a hinh tron (C) (nhu hinh).

A. VzléTﬂ. B. V:3ZT7T. C. 7V =16n. D. V =32n.

Cau 19. Mot binh dung nudc dang hinh nén khéng nép dung day
nuéc. Biét rang chiéu cao ctia binh gdp 3 lan ban kinh day cta né.
Ngudi ta tha vao binh d6 mot khéi tru va do duge thé tich nude trao

. 1 VRS 5 - N N <
ra ngoai la % dm?®. Biét ring moét mat cua khéi tru ndm trén mait

day ctia hinh nén va khéi tru c¢6 chiéu cao bang dudng kinh day ctua
hinh nén (nhu hinh vé&). Tinh ban kinh d4y R cta binh nudc.

A. R=2dm. B. R=3 dm. C. R=4 dm. D. R=5 dm.
Cau 20. Xét mot hinh tru noi tiép trong hinh nén nhu hinh
bén, trong d6 S 1i dinh hinh nén, O 1a tdm dudng tron
mit day. Cac doan 4B, CD lan lugt 1la dudong kinh cua
duong tron day cta hinh nén va hinh tru. Biét AC, BD cét

nhau tai diém M €SO va ti s6 thé tich ctia hinh tru va

N/
N

————
,
4

hinh nén 1a é Ti s6 M bing AL I B
9 SO
NES B. 2. c.2 . .
3 5 6 9

Cau 21. C4t mot hinh nén bing mot mit phéng song song véi day
thi phan hinh nén ndm gitta mat phing va day goi 1a hinh nén -
cut. Mot chiéc coc c6 dang hinh nén cut cao 9cm, ban kinh ctaa Ag’
day cdc va miéng coc 1an lugt 14 3cm va 4cm. Hoi chiée coe c6 thé
chiia dudc lugng nudc toi da 1a bao nhiéu trong cic lua chon sau ?

A. 250 ml B. 300 ml. C. 350 mlL D. 400 ml.



CAu 22. Phan khéng gian bén trong ctia chai nuéc ngot c6 hinh
dang nhu hinh vé. Biét ban kinh day va ban kinh c6 chai 14n lugt
la R=5cm, r=2cm. Thé tich phan khéng gian bén trong cia

chai nuée ngot (gia st d6 day ctia vo chai khéng dang ké) bing

A. 4127 (cm®). B. 4627 (cm’).
C. 4907 (cm®). D. 4957 (cm’).
Cau 23. Dé dinh vi mét tru dién, ngudi ta cAn dic mot khoi bé /:9
tong c6 chidu cao h=15m gom: Phan duéi c6 dang hinh tru LAN
ban kinh R=1m va c6 chiéu cao bang %h; Phan trén c6 dang ""—:-TE—-—Z _) h
hinh nén ban kinh day bing R da bi cit bd b6t mot phan hinh T

nén c6 ban kinh day bing %R d phia trén (ngudi ta goi hinh d6 1a hinh nén cut);

Phan 6 gitia réng c6 dang hinh tru, ban kinh day bing iR (tham khao hinh vé bén).

Tinh thé tich ¥ ctia khéi bé tong (1am tron dén chi s6 thap phan thi ba).

A. V' =2,814m’. B.V =2,815m’. C. 7V =3109m’. D. ¥ =3,403m’.
Cau 24. Trong khong gian cho mét hinh cau (%) tdm O c6 ban kinh R va mdt diém
S cho trudc sao cho SO=2R. Tt S ta ké cac tiép tuyén dén mit cAu véi tiép diém
thudc dudng tron (¢). Trén mat phéng (P) chtta duong tron (€) ta 14y diém E thay
d6i nim ngoai mit cdu (). Goi (-4") la hinh nén cé dinh 12 E va day la dudng tron
(¢,) gbm cAc tiép diém cta tiép tuyén ké tit £ dén mit cau (). Biét ring hai dudng
tron (ﬁ) va (‘(’2) luén c6 cung ban kinh, khi d6 quy tich cac diém E 1a mot dudng
tron, duong tron nay c6 ban kinh R’ bang

AR g, RIs, c. R,
2 2 2
Cau 25. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac
vuéng tai 4, BC=22 va ACB=30°. Hinh chiéu cia S
trén mat phing day 1a trung diém H cta BC. Gia st c6 mit
cau tdm O, ban kinh bang 1 tiép xtc v6i S4, SB va tia doi
cia SC 1an lugt tai 4,, B, C, déng thoi mit cAu tAm O d6
ciing tiép xdc véi mit phéng (4BC) (tham khao hinh vé).

Thé tich cta hinh chép S.4BC bing

A 2 B. Y3 c. 22 p. 23,
2 3 3 3



Phan 2. Vat thé tron xoay

Cau 1. Cho tam giac vudng cAn ABC c6 AB= AC =a~2 va hinh o
chit nhat MNPQ véi MQ =2MN duge x6p chdng 1én nhau sao cho M, N
M, N lan lugt 1a trung diém ctia 4B, AC (nhu hinh vé). Tinh thé B C
tich ¥ cta vat thé tron xoay khi quay mé hinh trén quanh truc
AI, v6i I la trung diém PQ. oI P
3 3 3 3
Ay=29 gy U c.y-1ra p. y 17"
6 6 8 24
AD

Cau 2. Cho hinh thang ABCD vuéng A va B véi AB:BC:T:a. Quay hinh

thang va mién trong clia n6 quanh dudng thing chia canh BC. Tinh thé tich ¥ cua
khéi tron xoay dudc tao thanh.

3 3 3
A. V:47;a . B. V:SZ“ . C. V:77;“ . D. V = nd’.

Cau 3. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AD =2a, AB=3a,

BAD = 45° (nhu hinh vé&). Tinh thé tich ¥ cia khéi tron
xoay nhan dugc khi quay hinh binh hanh 4BCD quanh

truc A4B. A 3a B

57a’ 9ra’

A V= o B. V= o C.V =5nd’. D. V =6ra’.

Cau 4. Mot co s6 san xuit kem chuén bi lam 1000 chiéc

kem gidng nhau theo don dit hang. Céc dung kem cé
dang hinh tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh thang
ABCD vubng tai A va D xung quanh truc AD (xem A B

hinh v&). Chiéc c6c c6 bé day khong dang ké, chiéu cao

7,2 cm; dudng kinh miéng coc bang 6,4 cm; dudng kinh 7.2
day céc bang 1,6 cm. Kem duge d6 diy coc va du ra phia
ngoai mot luong c6 dang nta hinh cau, c¢6 ban kinh bang , DelC
ban kinh miéng céc. Co sd d6 can dung lugng kem gin 0.8
nhat vé6i gia tri ndo trong cac gia tri sau
A. 132 dm’. B. 170 dm’. C. 293 dm’. D. 954 dm”.
Cau 5. Cho tam giac SAB vubdng tai A4, ABS = 60°, duong phin o
giac trong ABS cht SA tai I. V& ntia duong tron tam I ban kinh
IA (nhu hinh vé&). Cho tam gidc SAB va ntia dudng tron trén cung I
quay quanh SA4 tao nén khéi cAu va khéi nén tuong ting cé thé N B

tichla vV, va v,. Khéng dinh nao sau day ding ?
AV, =37, B. 2V, =3V,. C. 4V, =97,. D. 91, =4V,.

7



CAu 6. Cho hinh vuéng ABCD nbi tiép duong tron O, ban kinh 7, 1
tam giac déu MNP noi tiép dudng tron dé va MN song song AB
(nhu hinh vé). Cho mé hinh trén quay quanh dudng thdng OP. Ki o
hiéu ¥;, V,, V, 1a thé tich khéi tron xoay do hinh vuéng, hinh tron

M N
va tam giac déu tao thanh. Khing dinh nao sau day ddng ? A B
A V.=V, 4V, B.V,=V,+V. C. V2=V, D. V2 =V,7,

Cau 7. Cho tam giac ABC vuéng tai 4 va c6 AC =a, AB=a~3. Goi V,, V,, V, 1a thé
tich cac khéi tron xoay sinh bdi tam gidc ABC ké ca cac diém trong khi 1an lugt quay
quanh cac canh 4B, AC, BC. Trong cac khing dinh sau, khdng dinh nao ding ?

BN

v

1

1

1

1
. _____

C

Hinh 3
1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
Ai—=—+4— B.—=—+4—. C.5=—+— =t
A AR A A2 iV, N7

Cau 8. Cho hinh tt dién ABCD c6 AD vudng géc véi mit phang (4BC) va tam giac
ABC vuong tai B. Biét BC=a, AB=a\3, AD=3a. Quay cac tam giac ABC va
ABD (bao gbm ca diém bén trong hai tam gi4c) xung quanh duong thing 4B ta dugc
hai khéi tron xoay. Thé tich phan chung cta hai khéi tron xoay bing
A 8TTB g T c. dom3 p, 523
3 16 16 16
Cau 9. Ban dau ta c6 mot tam giac déu canh bang 3 nhu hinh 1. Tiép theo ta chia
mdi canh cta tam giac thanh 3 doan bang nhau, dung mot tam giac déu vé phia bén
ngoai c6 mot canh 12 doan gitia, sau d6 bo di doan gitia ta dude hinh 2. Khi quay hinh
2 xung quanh d ta dudc mét khéi tron xoay cé thé tich bing

d
Hinh 1 Hinh 2
A. 5”2@. B. 5”3*/5. C. 5”6*/5. D. 9”8*/5.



Cau 10. Cho ntia dudng tron duong kinh 4B=2R va diém C thay B "
A N ) N N 2 o D N . N N A H C
doi trén nua duong tron d6, ddit o =CAB va goi H la hinh chiéu
vudng goéc cia C 1én 4B (nhu hinh vé). Tim « sao cho thé tich vat
thé tron xoay tao thanh khi quay tam gidc ACH quanh truc 4B dat A /
gia tri 16n nhat.

A. o =45°. B. a=60°. C. arctan+/2. D. arctani.

NG

Phan 3. ffng dung thuc tién

Cau 1. Bé Bach c6 mdt t&m bia c6 chiéu dai

20 cm; chiéu rong 1 cm. Bé mudn gip mot cai [ |

hop nhé xinh dé bd kep téc vao hop d6 ting = = =
. , a !

qua cho me ngay 20 thang 10. Anh Siéu da chi | | | I I ! '

-————

cho bé hai cach gip hop. Cach thi nhat 14 bé cudn t4m bia thanh mot cai hop hinh tru
khoéng c6 hai day c6 thé tich V,. Cach thu hai la bé gap tdm bia mot hinh hop chi
nhat c6 thé tich ¥, c6 cac kich thuéec nhu hinh vé. Hay tim ti s6 thé tich ctia hai hop
dé biét duge gdp theo cach nao sé c6 thé tich 16n hon.

AL_2 B.A_T c.h_1 D.
v, = v, 4 v, 4

CAu 2. Mot tdm ton hinh tron tAm O, ban kinh R dugc chia thanh hai hinh (%) va

=4.

S|

(#,) nhu hinh vé. Cho bi6t goc 40B=90°. T hinh (#,) go tAm ton dé duge hinh
nén (-4;) khéng day va tit hinh () go td&m ton dé duge hinh nén (.4;) khong day.

Ky hiéu 7}, 7, ldn lugt 1a thé tich ctia hinh nén (4;), (-4;). Tis6 ; bang

2
L
A ——-
) Ny
B

A2 B. 3. c. 2% I

D. ——
5 9
Cau 3. Tu cuing mo6t t&m kim loai déo hinh
N ~ L s s , . Cach 1: —_—
quat (nhu hinh vé) ¢6 kich thudec ban kinh
R=5 va chu vi cta hinh quat Ila
P =8n+10, nguoi ta go tdm kim loai thanh Cach 2: @ —_— ? ?

nhiing chiéc phéu theo hai cach:
Cach 1. Go t&m kim loai ban d4au thanh mét xung quanh cia mét cai phéu.



Cach 2. Chia d6i t&m kim loai thanh hai phan bing nhau roi go thanh mait xung
quanh ctia hai cai phéu. Goi ¥, la thé tich ctia cai phéu tht nhat, ¥, 1a tong thé tich

9 . s x 9. , . . 9 N V Y
cua hai cai phéu 6 cach thi hai. T1 s 71 bang

2
AL_2 g i 22 c. V21 p. 22l
v, 7 v, 71 v, 7 v,

Cau 4. Dé 1am cong thoat nuée cho mét khu vuce dan cu ngudi ta

TTTTTTTTTTTTTTTEES RN

cin ddc 500 6ng hinh tru c6 dudng kinh trong va chiéu cao cua
mdi 6ng bing 1 m, d6 day ctia thanh éngla 10 cm. Chon méac bé

tong 1a 250 (ttc mdi khoi bé tong 1a 7 bao xim#ng). Ho6i phai

chuén bi bao nhiéu bao ximéing dé lam du s6 6ng néi trén ?
A. ~1110 (bao). B. ~1200 (bao). C. ~1210 (bao). D. ~ 4210 (bao).

~{

thanh mot ling tru tam gidc déu, miéng con lai go thanh mét hinh tru (nhu hinh vé).
Tim x dé téng thé tich khéi lang tru va khéi tru thu dugde 1a nhd nhét.

9 1 9 1
A.xZ—. B.xz—. C.xZ—. D.x:—.
37 +9 337 +1 91 +/3 74++/3

CAu 6. Mot tAm tén hinh chii nhat c6 chiéu dai 4m, chiéu rong Im. Mbdt ngudi thg

Cau 5. Cit mot miéng ton hinh vuéng
canh 1m thanh hai hinh chi@ nhat,

S 1
trong d6 mot hinh ¢6 chiéu rong x (m), (m
goi miéng tén nay la miéng tén tha
nhat. Ngudi ta go miéng ton thd nhat z(m)

muén cit t&m ton nay thanh hai phan nhu hinh vé. Ngudi tho go phan 1 thanh hinh
tru c6 day hinh vuéng va phan 2 thanh hinh tru cé day hinh tron. Tim x dé tong thé
tich ctia hai khéi tru 1a nhoé nhéat.

Y. 1 [ ——
! —

IT (1) (2) —— i
4—:6(7’",)—» -
A x= 4m . B. x= 8 ) C. x= 16 . D. x= 167T.
T+4 T+4 T+4 T+4

Cau 7. Tt mot tAm ton hinh chii nhat ngusi ta cudn
thanh méot chiéc thung hinh tru khong day (nhu hinh
v&). Biét tam ton c6 chu vi bang 120 cm. Dé chiéc thung

c¢6 thé tich 16n nhét thi chiéu dai, rong ciia manh ton
l1an lugt 1a
A. 35 cm; 25 cm. B. 30 cm; 30 cm. C. 40 cm; 20 cm. D. 50 ¢cm; 10 cm.

Cau 8. Ban An c6 mot tdm bia hinh tron nhu hinh vé, An muén bién hinh tron dé
thanh mot cai ph&u hinh nén. Khi dé An phai cit hinh quat tron OAB rdi dan hai ban

10



kinh 04, OB lai v6i nhau. Goi a 1a géc 6 tAm hinh quat tron dung lam phéu. Tim o
dé thé tich phé&u 1a 16n nhat.

(" 2A, B

o B .
> R
o
A (0]
A a=Z1. B.a=_. C. o= 26T D. ="
2 3 3 4
Cau 9. C6 t4m bia hinh tam giac vudng cin A
ABC c¢6 canh huyén BC bang a. Ngudi ta
mudn cit t&m bia d6 thanh hinh chi nhat M N C
MNPQ r6i cudn lai thanh mét hinh tru khong s—— !
day nhu hinh vé. Dién tich hinh chii nhat d6 B Q P C
bing bao nhiéu dé dién tich xung quanh cta hinh tru 1a 16n nhat ?
N v oo b o
- I e 13
Cau 10. Cho t4m tén hinh nén c6 ban kinh day la o
. N . <. . M » S
r= %, do dai duong sinh ¢ =2. Ngudi ta cat theo mot L, zY
3 \'l \“ —_—
duong sinh va trai phing ra duge mot hinh quat. Goi A~ ____ .-~ B

M, N tht tu la trung diém clia 04, OB.
Hoéi khi cit hinh quat theo hinh chi nhat MNPQ (hinh vé) va tao thanh hinh tru
(khéng day) c6 dudng PN trang MQ thi dude khdi tru c6 thé tich bing
3(Vi3-1 3(V13 -1 _ 5(V13 -1
R O Y
i

ar 8r 127

Phén 4. Cac kh&i NON - TRU — CAU tiép xiic

Cau 1. Trén ban c¢6 mét coc nude hinh tru chta day nude, c6 chiéu cao bang
3 1an duong kinh ctia day; Mot vién bi va moét khéi nén déu bang thuy tinh.
Biét vién bi 14 mot khdi cdu c6 dudng kinh bang dudng kinh ctia céc nude.
Nguoi ta tir tir thd vao coc nude vién bi va khéi nén d6 (nhu hinh vé) thi
thdy nude trong coc tran ra ngoai. Tinh ti s6 thé tich cta lugng nudc con lai
trong coc va lugng nuéc ban dau (bd qua bé day cta 16p voé thuy tinh).

AL B. 2. c. t D. 2. -

2 3 9 9
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Cau 2. Mot cai 6ng nghiém hinh tru c6 ban kinh trong long 6ng 1a R, 6ng -

nghiém dang chitia mét lugng nudc c6 chiéu cao 4. Nguoi ta tha 3 vién bi co
cung ban kinh R vao éng nghiém thi muc nudc dang lén vita da phu kin s
vién bi cao nhat nhu hinh vé. Khing dinh nao sau day ding? A

A. h=3R. B. 1 =2R. C. h=+2R. D. h=33r &

Cau 3. Ba qua béng dang hinh ciu c6 ban kinh bang 1 d6i mot tiép
xdc nhau va tiép xdc véi mit phang (P). Mit cau (S) ban kinh
bing 2 ti€p xudc véi ba qua boéng trén. Goi M 1a diém bat ki trén
(S), MH la khodng cich ti M dén mat phing (P). Gia tri l6n
nhét cia MH bing

30

A. 3+T. B. 3+@. 123 22

C.3+——. D. —.
4 9

Cau 4. C6 mot hinh nén chia bén qua béng ban bing nhau, dudng

kinh mdi qua béng ban 14 4. Cac qua béng ban tiép xtc véi nhau, ba

qua tiép xtc véi day ctiia hinh nén déng thdi bon qua tiép xidc véi mat

xung quanh ctia hinh nén nhu hinh vé. Chiéu cao ciia hinh nén bing

A. i+2 B. 23+ % C. 2342 42, D. 2J§+i+2

5 5 5 5

CAu 5. Mot khéi hop chii nhat c¢6 kich thuéec 4cmx4cmxizcm chiia
mot qua cau lén va tdm qua cau nhd. Biét qua ciu 16n c6 ban kinh
R=2cm va qua cdu nhé c¢6 ban kinh r=1cm; cAc qua cau tiép xiic
nhau va tiép xdc cac mit cta hinh hop (nhu hinh vé). Tim #.

A. h=2(1+242) (em). B. s =2(1++7) (cm).

C. h=2(3+7) (cm). D. /=8 (cm).

Cau 6. Mot bé hinh hop chit nhat chita ddy nude. Ngusi ta cho ba
khéi nén gidng nhau cé thiét dién qua truc 14 mot tam giac vudng

can vao bé sao cho ba duong tron day cta ba khéi nén tiép xic véi
nhau, moét khéi nén c6 duong tron day chi tiép xic v6i mdt canh

cta day bé va hai khéi nén con lai c6 dudng tron day tiép xtdc véi
hai canh ctia day bé (tham kh&o hinh vé). Sau dé ngudi ta dit 1én

dinh ctia ba khoi nén mot khoi cau c¢6 ban kinh bang % lan ban kinh day cta khéi

nén. Biét khéi cAu vita di ngap trong nude (mat trén cia bé 1a tiép dién cia mit ciu)

N s . 3377w
va lugng nudce tran ra la (c

m3). Thé tich lugng nudc ban d4u & trong bé xap xi

A. 8852 (cm’). B.1106,2(cm’).  C.1174,2(cm’).  D. 1209,2 (cm’).

12



Cau 7. Cho hinh nén c6 ban kinh day R =54, d6 dai duong sinh ¢ =13a. Thé tich
khoi cAu noi tiép hinh nén bang
A 407m3' B. 4007ra3. C. 40007ra3'
9 27 27
Cau 8. Mot binh dung nuée dang hinh nén (khéng ¢6 day), dung
day nuée. Ngudi ta tha vao d6 mot khéi cau c6 dudng kinh bang
mot ntia chiéu cao ctia binh nudc va do duge thé tich tran ra la

32 e o 2 . .
Tﬂ (dm3). Biét rang khoi cau tiép xdc véi tat ca cac duong sinh

3
D. 40007a '

q' |
—_

cua hinh nén va toan bd khéi cau chim trong nudc, trong d6 mét
nude 1a tiét dién cta khéi cu (hinh vé bén). Thé tich nude con
lai trong binh bang

16 32 40 64
A. Tﬂ (dm3). B. Tﬂ (dm3). C. Tﬂ (dm3). D. TW (dm3).

Cau 9. Mot cai ly nudc dang hinh nén, dung day nudc. Ngudi ta tha
vao d6 mot khoi cau khong tham nude, c6 duong kinh bang chiéu cao
ctiia binh nuée va do duge thé tich nude tran ra ngoai la V. Biét ring
khéi cau tiép xtc véi tdt ca cac dudng sinh cta hinh nén va ding

mét ntia khdi cAu chim trong nudc nhu hinh vé. Thé tich nudc con lai
trong ly bang

1 1 1

A.T. B. —7V. C. 7. D. 7.

T 3 6
Cau 10. Nguodi ta dit dugde vao trong mot hinh nén hai khéi cau c6
ban kinh 1an lugt 14 @ va 2a sao cho cac khéi cAu déu tiép xtic véi
mit xung quanh ctia hinh nén, hai khéi ciu tiép xic véi nhau va
kinh day ctia hinh nén da cho bang

A
khéi ciu 16n tiép xtc v6i day ctia hinh nén (tham khao hinh vé). Ban

A. a5. B. 2/2a. C. 3a D. 8?.
Cau 11. Ngudi ta ché tao ra mot mén doé choi cho tré em theo cac
cong doan nhu sau: Trudc tién, ché tao ra mdt hinh nén tron GAB
xoay c6 goc ¢ dinh 1a 2a =60° bang thuy tinh cho trong sudt. }"«
Sau d6 dit hai qua caAu nho bang thuay tinh c¢6 ban kinh 16n, nho a
khac nhau sao cho hai mét ciu tiép xtdc v6i nhau va déu tiép xic g
v6i mét nén, qua ciu 16n tiép xudc véi ca mit day cua hinh nén

(hinh v&). Biét rang chiéu cao ctia hinh nén 1a 9 cm. Bé qua bé
day cta cac 16p vo thuy tinh, tong thé tich ctia hai khéi cAu bang

38 40 100 112
A. Tﬂ(cnf). B. Tﬂ(cma’). C. 37T (cm3>. D. 37T (cms).
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Cau 12. M6t ly nuée c6 dang nhu hinh vé. Phan phia trén chiia
nuéc c6 dang hinh nén dinh S véi duong kinh day va chiéu cao SO

&

cting bang 8cm. Ban dau ly chia lugng nuéc c6 chiéu cao 4cm so Y@Y

v6i dinh S. Cho vao ly nuéc mot vién bi sit hinh cau thi nuée dang

1én vira phu kin vién bi. Tinh ban kinh 7 ctia vién bi 1am tron dén

hai chii s6 thap phan. L
A. r=123cm. B.r=128cm. C. r=153cm. D. r=1,78cm.

Cau 13. Mot chiéc chén hinh tru cé chiéu cao bing duong kinh qua
béng ban. Ngudi ta dit qua béng 1én chiéc chén thay phan & ngoai

) PN s 3 s ) . N
clia qua béng cé chiéu cao bang " chiéu cao cua né. Goi V,, ¥, lan

luot 14 thé tich ctia qua béng va chiée chén. Khi d6
A. 3V, =27,. B. 9V, =8V,. C. 16V, =97,. D. 27V, =8V,.

Cau 14. Mot qua cAu cé thé tich %7‘( (cm3) duge diat vao mot

chiéc coc c6 dang hinh tru véi duong kinh day 12 6 cm nhu hinh vé.
Phan nho ra khdi chiéc coc cia qua cau bing (két qua lam tron dén
hang phan tram)

A. 2,00 cm. B. 4,00 cm. C. 4,65 cm. D. 6,65 cm.
CAau 15. Mot hinh cau noi tiép trong moét hinh nén cut. Hinh cAu néi
tiép trong hinh nén cut 1a hinh ciu tiép xtc véi hai day caa hinh nén
cut va tiép véi mit xung quanh cta hinh nén cut (tham khao hinh vé).
Biét ring thé tich khéi nén cut gdp d6i thé tich cta khéi cAu. Ti lé
gitia ban kinh day 16n va ban kinh day nhé ctia hinh nén cut bing

1+5 3+45

3
A. V3. B. —. C. . D. .
V3 2 2 2

Phan 5. Mat cau ngoai tiép khoi chop

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac vuéng can tai B va BC =a.
Canh bén S4 vudng goc véi day (4BC). Goi H, K 1an lugt 1a hinh chi€u vudng géc
cia A 1én canh bén SB va SC. Thé tich cta khéi cau ngoai tiép chép A.HKCB bing

3 3 3
A. 2nd. B. % C. */5;”’ . D. %

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tAm O va BD =gq. Hinh
chi€u vudng géc cia S trén méit phing day 1a trung diém OD . Puong thdng SD tao
véi mat day mot géc bang 60°. Ban kinh mat cAu ngoai ti€p hinh chép S.ABCD bing

A. a B. Z. c. & D. &
2 3 4
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Cau 3. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh bang a. Pudng
thdng SA vuéng goc véi day (ABCD) va SA=a\2. Goi M la trung diém SC, mit
phéng (o) di qua hai diém 4 va M ddng thoi song song véi BD cit SB, SD lan lugt
tai E, F. Ban kinh mit cAu di qua ndm diém S, 4, E, M, F bing

A a. B. a\2. C. g. D. #.

CAu 4. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Pudng thing SA4
vuong géc day (ABCD). Goi H 1a hinh chigu cia 4 trén dudng thing SB . Ban kinh

mit cAu ngoai tiép ti dién HBCD bang

A. a. B. a2. C. D. %.

[N

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a. Tam giac SAB
vudng tai § va ndm trong mat phdng vudng goéc véi day. Thé tich khoi cAu ngoai tiép
hinh chép S.ABCD bing

A ma’ B 2rdd C 7a’ D 11117d’
R L e e

Cau 6. Cho hinh chép 0.4BC ¢6 OA=O0OB=0C=a, AOB=60°, BOC =90°,
COA =120°. Goi S la trung diém ctia OB. Ban kinh mit cAu ngoai tié€p hinh chép
S.ABC bing
A2 L2

2 4

CAu 7. Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh g, canh bén

bang #. Goi D la diém d6i xting cia B qua C. Ban kinh ctia mét cAu ngoai tiép
hinh chép S.4ABD bang

A 9BT B. V35 c. @36 p, 93

6 7 7 7

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1la hinh thang can véi
AD=DC=CB=1, AB=2. Goi O la giao diém ctia AC va BD, hinh chiéu vuéng géc
cia § xudng mat (ABCD) la trung diém ctia O4. Dudng thdng SC tao véi mit day
(ABCD) mdt géc bing 60°. Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.4BCD bing
177/59 31m/61 C 31751 D 617/61

1 . .

5 81 162 To162
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuodng tai 4 va B,

B. ﬂ. C D. ﬂ.
2 4

A. B.

AB=BC = %AD =a. Canh bén S4 =46 va vudng goc véi day. Goi E la trung diém

cia AD. Ban kinh mat cAu ngoai tiép chép S.ECD bing

15



A. %a. B. 1414 a. C. %a. D. 1814 a.

Cau 10. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vuong tAm O, canh
2a. Mat bén tao véi day géc 60°. Goi H 12 hinh chiéu vudng goéc caa O trén SD. Ban
kinh mat cAu ngoai tiép tt dién HADC bing

A ax/ﬁ B a«/ﬁ C lla\/g D lla\/g

3 6 20 50
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SAD la tam

gidc déu va ndm trong mit phing vudng géc véi day. Goi M va N 1an lugt 1a trung

diém cta BC va CD. Ban kinh ctia mét cAu ngoai tiép hinh chép S.CMN bing

Aa\/ﬁ Ba@ CSa«/g Dax/ﬁ

8 12 12

Cau 12. Cho ta dién déu ABCD c6 mat cAu noi tiép l1a (S,) va mat cau ngoai ti€p l1a

(S,). Mot hinh 1ap phuong ngoai tiép (S,) va noi tiép mat cau (S;). Goi #, 1,7, lan
lugt 1 ban kinh cac mit cau (S,), (S,), (S, ). Khang dinh nao sau day ding ?

A2 1 B.i_2y 2L
n, 3 7 J3 n 3 7, 2
c.i_lyyn_1 p. il 1

r, 3 r, 3 n 3 no 33

Cau 13. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam gidc déu canh bing 2 va hinh
chiéu cia S 1én mit phing (4BC) la diém H nim trong tam gidc ABC sao cho

AHB =150°, BHC =120°, CHA =90°. Biét tdng dién tich mat cAu ngoai tiép cac hinh

chép S.HAB, S.HBC, S.HCA la %w. Thé tich khéi chép S.4BC bang

A. 2 B. C. 2 D. 4.
2 4

Cau 14. Cho ti dién ABCD véi AB=a,CD=0b va cac canh con lai c6 do dai bing
nhau. Goi M, N 14n lugt 1 trung diém cta 4B va CD va MN = m. Biét ring ton tai
mot mit cAu tiép xic véi 6 canh cua ti dién da cho. Hé thiic ndo sau day ding ?

A. ab=m". B. ab=2m". C. 2ab =m’. D. 3ab = 2m".
Cau 15. Cho hinh chép déu S.ABC cé canh day biang a. Goi M, N lan ludt la trung
diém cta AB, BC va P la diém thudc tia d6i cia SC sao cho SC =3SP. Biét rang

W | W

trong cAc mit cAu di qua 4, M, N thi mat cAu ngoai tiép t dién AMNP c6 ban kinh
nhd nhét. Thé tich cta hinh chép S.ABC bing

A ﬂ3\/§ B 613\/5 C a3«/§ D a3«/§
T 16 o3 To48 T
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Phan 6. Bai toan cuc tri

Cau 1. Mot hinh tru c6 thé tich ¥ khéng d6i. Tim méi quan hé gita
ban kinh r cta day va chiéu cao # cta hinh tru khi dién tich toan
phan dat gia tri nho nhat.

A h=r. B. h=+/2r. C. h=A/3. D. A=2r.
Cau 2. Mot hop sita hinh tru c¢6 thé tich ¥ (khéng d6i) duge lam tit mét tAm ton cé
dién tich du 16n. Néu hop siia chi kin mot day thi dé ton it vat liéu nhat, hé thic gita
ban kinh day r va dudng cao % la

A h=r. B. h=12r. C. h=+3r. D. i =2r.
Cau 3. Trong sb cac hinh tru cé dién tich toan phan déu bang S thi
ban kinh 7 va chiéu cao % cta khéi tru c6 thé tich 16n nhat 1a

A EHE s fafE
S Y N NP

CAu 4. Nguoi ta thiét k&€ mot thung chita hinh tru (nhu hinh vé) c6
thé tich ¥ khong d6i. Biét ring gia clia vat liéu lam mat ddy va nép
ciia thung bing nhau va @it gdp 3 14n so véi gia vat liéu dé lam mit

xung quanh cta thung (chi phi cho méi don vi dién tich). Goi chiéu cao

. ~ N N z Z. z N Z. 2 A h . z A A 2 A
cua thung la # va ban kinh day la . Tinh ty s6 — sao cho chi phi vat liéu san xuét
r

thung nhd nhit.
h i LS D."—o
r r

A, —=1. B. —=2. C.
r r

Cau 5. Nam muén x4y mét binh chtia hinh tru c6 thé tich 72m’. Day lam
bing béténg gia 100 nghin dong /m?, thanh lam bang ton gia 90 nghin dong /m?, nip
bing nhom gia 140 nghin dong/m?”. Vay day ctiia hinh tru c6 ban kinh bang bao
nhiéu dé chi phi xay dung 14 thap nhat ?

AZm).  BBm) C. > (m). D. > (m).
U Ur I 23n

Cau 6 Trong tat ca cac hinh nén c6 dd dai duong sinh

bang ¢. Hinh nén c6 thé tich 16n nh4t bing l
3 3
A WE\/E. B. 27T€\/§'
9 9
3 3
C. Wﬁ\/g' D. 27‘1’6\/5'
27 27
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Cau 7. Trong cac hinh nén cung c6 dién tich toan phan bing S. Hinh nén c6 thé tich
16n nhat khi (7, ¢ 1an lugt 14 ban kinh day va dudng sinh ctia hinh nén)
C. (= D. (=2r. B. (=22r. A (=3
Cau 8. Cho hinh nén dinh S c6 day la duong tron tAm O. Thiét dién qua truc hinh
noén 1a mot tam gidc cAn véi canh day bang a va cé dién tich 1a 4*. Goi 4, B 1a hai
diém bat ky trén dudng tron (0). Thé tich khéi chép S.04B dat gié tri 16n nhat bing
3 PE & \/E

3
A L B. L. c. L. D. .
2 6 12 12

Cau 9. Cho mit ciu (S) ban kinh R=5 cm. Mit phing (P)

%
. < - < "‘
cdt mat cau (§) theo giao tuyén la dudng tron (C) c6 chu vi / / \:\\
/ oo
’ 0o
\ !

bing 8r cm. Bén diém A4, B,C, D thay déi sao cho 4, B,C
thudc dudng tron (C), diém D thudc (S) (D g (C)) va tam giac
ABC déu. Thé tich 16n nhat cta t dién ABCD bang

A. 203 cm®.  B. 3243 cm®. D. 603 cm’. D. 9643 cm®.
Cau 10. Trong tat ca cac hinh chép ti giac déu noi tiép mait cau
¢6 ban kinh bang 9, hinh chép c6 thé tich 16n nhat bing

A. 484, B. 529.

C. 576. D. 625.

Cau 11. Cho hinh nén (.#;) ¢6 dinh §, chiéu cao 4 Mot hinh
non (./;) c6 dinh 1a tam cta day (-#;) va c6 day 1a mot thiét dién
song song v6i ddy ctia (-#;) nhu hinh vé. Khéi nén (.4;) c6 thé
tich 16n nhat khi chiéu cao x bing

Al B. g c. %
Cau 12. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich
béng 1. Goi (-#") 1a mot hinh nén c¢6 tAm dudng tron day

trung véi tAm caa hinh vuéng ABCD, d6ng thdi cac diém
A', B',C', D' nam trén cac duong sinh cia hinh nén nhu

hinh v&. Thé tich khéi nén (-4") ¢6 gia tri nhé nhat bing

A B. "
3 4

c. 2 p. T
8 16
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Cau 13. Trong cac hinh nén noi tiép mot hinh ciu c6 ban kinh &=n29e

bing R khéng ddi, tinh chiéu cao # va ban kinh mat day r cta :
hinh nén c6 thé tich 16n nhat. \\¥ /

A.h:éR;r:&R. B.h:iR;rZER.
3 3 242 4
C.hzéR;rzﬂR. D.h:ER;r:lR.
3 3 2 2 )
Cau 14. Cho mit ciu (S) c6 ban kinh R khéong d6i, hinh nén (/")  &anames

bat ki néi tiép mit cdu (S) nhu hinh vé. Thé tich khéi nén (-47) 1a \ /

V,; thé tich phan con lai la ¥,. Gié tri 16n nhat cta ; bang
2
22 B. 22, c. ¥ D. 22,
49 76 81 81
Cau 15. Mot hat ngoc trai hinh cau c6 ban kinh R dugc boc trong
mot hdp trang stic dang hinh nén ngoai tié€p mit cAu nhu hinh vé.

Hoéi nha san xuit phai thiét ké hop trang stic hinh nén cé chiéu cao

h nhu thé nao dé hop qua d6 c6 thé tich nhd nhét. < >
A. h=22R.  B.h=3R C. h=4R. D. #=5R.

Cau 16. Cho ntia hinh ciu ban kinh R khong d6i. Mot hinh

nén cé chiéu cao 4, ban kinh day 1a r tiép xtdc véi ntia hinh

cau nhu hinh vé (hai dudng tron day la déng tAm va cung thudc

mot mét phing). Khi dién tich xung quanh cta hinh nén 1a nhé
nh4t, khdng dinh nao sau day ding ?

A h=r. B. h=12r. C. h=+3r. D. i =23r.
CAu 17. Cho mét hinh nén cé chiéu cao # va ban kinh caa dudng
tron day la R. Mot mit phing (P) thay d6i song song véi mit
chtta day ctia hinh nén va cit hinh nén theo mot duong tron giao A

tuyén (C). Dung hinh tru () c6 mot day la duong tron (C) va

day con lai ndm trén méit day caa hinh nén nhu hinh vé. Khi khoi
tru (#') c6 thé tich 16n nhat, goi 4’ 1a chiéu cao

cta (#) vi R’ 1aban kinh ddy ctia (). Khing dinh nao sau day diing ?

A. h':lh; R’:lR. B. h':lh; R/:ER.
2 2 3 3

C. h':lh; R’ zéR. D. #’ :éh; R/:lR.
4 4 4 4
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Cau 18. Cho khéi g hinh tru ¢6 ban kinh 3(cm) va chiéu cao /@—B\
6(cm), day la hai hinh tron tAm O va O’. Duc khéi gb nay N

tao ra hai khéi nén c6 dinh nam trén 00’ va day trung véi

. P 9 e X P 9, 2 N N ~ /"éb:‘\\
hai day ctia khoi gd sao cho géc 6 dinh bang 60° (nhu hinh vé) S
va Ol =x (3\/2 <x <3\/3). Gia tri nhé nhét cta téng dién A‘O
_____ 4 Al

tich xung quanh hai hinh nén da duc bang

A. 127r(cm2>. B. 147r(cm2). C. 447r(cm2).
Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh
vudng canh bang 24. Canh bén S4 = 4a va vudng géc véi
day. Goi M 1a mot diém trén canh SA (khac 4 va §).
Mit phing (o) qua M va vudng géc véi SA cit
SB, SC, SD l4n lugt tai N, P, Q. Hinh tru (.7/’) c6 day la

duong tron ngoai tiép ti giac MNPQ va c6é mdt duong

sinh 14 MA nhu hinh vé. Khi khéi tru (#) c6 thé tich 16n nhat thi ti s i—]\j bang

A. l B.
2

Céu 20. Cho hinh tru ¢6 day la hai dudng tron (O;R) va (O';R), chiéu cao béng

c.2 D. 2.
3 4

W |

dudng kinh day. Trén dudng tron tdm O 1dy diém 4, trén duong tron tdm O’ 14y
diém B. Thé tich ctia khéi ti dién OO'AB c6 gia tri 16n nhat bang

3 3 3 3
A K B. & c. V3R p. &
2 3 6

20
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Phan 4. Cac khéi NON - TRU — CAU tiép xiic
Phan 5. Mit cau ngoai ti€p khéi da dién

Phan 6. Bai toan cuc tri



Phan 1. Thé tich va cac yéu to lién quan

Cau 1. Mot chiéc thung hinh tru c6 ban kinh day R =20, bén
trong dung mot lugng nude. Biét rang khi nghiéng thing sao cho
dudng sinh ctia hinh tru tao véi m#t day goéc 45° cho dén khi AB
nude lang thi mat nuée cham vao hai diém A4 va B ndm trén hai
mat day nhu hinh vé bén. Thé tich cta thung da cho bing

A. 160007. B. 120007. C. 80007. D. 60007.
Loi giai. Xét phan mat cit va ki hiéu cac diém nhu hinh vé.

Ta c6 BAC = 45° suy ra AABC vudng can nén BC = CA = 40. %
A B

2
Vay thé tich thung nuée V = w[§] .BC =160007. Chon A.
C

Cau 2. Cho hinh ling tru ti giac d8u ABCD.EFGH. Tinh ti s6 # gitia thé tich khoi
tru ngoai ti€p va thé tich khéi tru noi tiép hinh lang tru trén.

A k=42 B. k=2. C. k=22 D. k=4.
Loi giai. Hai khoi tru c6 chung dudng cao nén
v, nRh (R} D N
k=—t=——=|=| =2 / \
v, wr'h r .
AC  AB\2 koj
v6i R=—= 14 ban kinh dudng tron ngoai tiép day;

2 2 A B
AB . ., .. N N N int Az
r= - 14 ban kinh dudng tron néi ti€p day. Chon B.

Cau 3. Cho m6t hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a ¢6
hai dinh lién ti€p 4, B nam trén dudng tron day thi nhat ctia hinh
tru, hai dinh con lai ndm trén dudng tron day thi hai ctia hinh tru.
Mt phéng (ABCD) tao v6i day hinh tru géc 45° nhu hinh vé. Thé
tich khéi tru bang

3 3 3
AL p. Y21’ c. 3" D.
16 16 16
Loi giai. Tam giac IOM vuéng cin c6 IM = %, suy ra D

10=0M=-—2_=00 =%,

242 V2
a a\/g

o lom=—2_
Tam giac cAn OAB, cb 2J2 = 04=0B= T
AB=a

32rd?
16

Vay V =7R*h = 10A*>.00’ =

. Chon D.



CAu 4. Cho hinh tru c6 ban kinh day 14 4 cm, mot mit phdng khong
vudng goéc véi day va cat hai mat day theo hai day cung song song
AB, A'B' ma AB= A'B'=6cm. Biét dién tich ti giac ABB'A’ bang
60 cm?®. Chiéu cao ctia hinh tru da cho béng

A. 43 cm. B. 53 cm. C. 62 cm. D. 82 cm.
L&i giai. Dung duong sinh B'C va A'D, suy ra ti gidc 4'B'CD 1a
hinh chii nhat. Suy ra ABCD 1a hinh binh hanh va néi tiép dugc
nén 1a hinh chit nhat. Tt d6 chiing minh dudc ABB’A’ 1a hinh chii

nhat. Do dé S

ABB

., = AB.BB' = BB’ :%: 10cm

— AB=6.AC2R=8 , B/c? — 6\/2 cm. Chon C.
CAu 5. Mot thung hinh tru c6é chiéu cao #=23m, ban kinh duong tron ddy R =1m
chiia mét lugng nude. Biét rang néu dat thung ndm ngang ta dude chiéu cao muc nudec
trong thing 1a d = 0,5m. Hdi thé tich lugng nude c6 trong thung gn nhat véi két qua

nao sau day ?

A. 1,75m’. B. 1,8m?. C. 1,85m’. D. 1,9m’.
Loi giai. Xét mit cat vudng goc véi truc ctia hinh tru va ki hiéu nhu hinh vé.
Taco cosHOB= 22 - R4 _ 1 FoB—60° = 40B=120"

OB R 2

Suy ra S, s0p :é hinh tron day = %w.

1 3 A‘

Suy ra dién phin gach soc bing: § =S, 05 — Sasos = et A N Ja_~ B
A 2. . N 33 5
Vay theé tich lugng nudc trong thung: V =SA=m e ~1,84m’. Chon C.

Cau 6. Cho mét hinh tru c6 ban kinh day bang R va cé chiéu cao bang R+3. Hai
diém 4, B lan lugt ndm trén hai dudng tron day sao cho géc gitia AB va truc cua
hinh tru bang 30°. Khoang cach gitia AB va truc ctia hinh tru bing
. &b
2
Loi giai. Ké duong sinh 44’. Suy ra 00’/ (ABA’). Khi d6
d(00', 4B|=d|00',(4BA')| = d|0',(4B4)|.
Goi H latrung diém 4’'B, ta c6
O'H 1 A'B

{O’H 144’

Tam gidc vuong ABA’, c6 BA' = AA'tan30° = R.

A. R B. R\3.

= O'H 1 (ABA') nén d|0',(4B4')|=0'H.

Suy ra tam giac A’BO’ déu, c6 canh bing R nén O'H =——. Chon C.



Cau 7. Cho hinh tru c6 hai day 1a hai hinh troén (0) va (O’ ), thiét dién qua truc cta
hinh tru 14 hinh vuéng. Goi 4, B 1a hai diém 1an lugt nm trén hai dudng tron (0) va
a3

-

(O’). Biét AB=2a va khoang cach giiia hai dudng thdng AB va 00’ bing

Ban kinh day ctia hinh tru bang

A 14 p. W14, c. Y2, p, @14
2 3 4 4

Loi giai. Dat 04=0'B=R, suy ra 00’ =2R.

Tuong tu nhu bai trude. Ké duong sinh 44’ —— BA' =+/4a> —4R*.

A'0'=BO'=R
Xét tam giac can A’O'B, c¢6 {A'B=+4a’ —4R* ——R
a3
2

Cau 8. Cho hinh tru c6 day 1a hai dudng tron tAm O va O’, ban kinh day bang chiéu

ot

. Chon D.

O'H =

cao va bang a. Trén dudng tron tdm O 14y diém 4, trén dudng tron tdm O’ 14y diém
B sao cho 4B =2a. Thé tich cta khéi ti dién O0’AB bing

3 3 3 3
A. V3a B V3a C V3a D f3a

, I e T
Loi giai. Ké duong sinh AM va BN nhu hinh vé.
1 1(2 1

Ta c6 Voous = ) =V ooy = E[g AON.MO’B] = E'VAON.MO’B =V, mon
Tuong tu nhu bai trude. Tinh duge MB = a/3.

.. , O/M = O/B =d ' a
Xét tam giac can MO'B, c6 ——O0'H=—

MB = a3 2

Khi d6 V5 =V, s = %X[%.aﬁ.g]xa {“ Chon D.

CAau 9. M6t hinh tru c6 ban kinh day R =70cm va chiéu cao
h=20cm. Mot hinh vuéng ABCD c6 hai canh AB va CD lan
lugt 1a cac day cung cta hai duong tron day. Biét mit phing
(ABCD) khong vudng goc véi mit day cua hinh tru (tham

khao hinh vé). Canh ctia hinh vuéng 4BCD cé d6 dai bang

A. 80cm. B. 100cm. C. 100+/2cm.



Loi giai. Dung duong sinh 44’, ta c6
CD 1 A4’
CD 1 AD
Suy ra A4'C la duong kinh day nén 4’C = 2R =140cm.

Tam giac vuong AA'C, c6 AC =+ AA"? + A'C* =100+2cm.

Suy ra canh hinh vuéng bang 100cm. Chon B.

= CD 1 (44'D)=CD L A'D.

Cau 10. Cho hinh nén c6 dinh S, truc SO, ban kinh R, chiéu
cao h. DAy cung AB thudc dudng tron day va cach O mot

khoang g nhu hinh vé. Ky hiéu S, S, 14n lugt 1a dién tich

xung quanh ctia mit nén va dién tich tam giac SAB. Biét
S = IO—F, ménh dé nao sau day ddng ?
S, 33
N CI R (Y C. h=(V2-1)R. D. h=1r.
242 8 3
Loi giai. Duong sinh ctia hinh nén ¢ =SB =S4 =+R* + 1.
Khi d6 S, =7R{=7RJR* + 1.

2
Pytago, ta dudc SI =+/SO* +0I* :4/}12 +RT va IA =04 —orI* —RT\/géAB—R\/E.

2
Khi d6 S, :%ABSI—ER«/_ e &
2
Theo d& S =197 . 3 3.1k R2+h2:10w.R—*5. h2+R——>h:£ Chon B.
S, 33 2 4

Cau 11. Cho hinh chép tam giac déu S.4BC. Hinh nén c6 dinh §
va c6 duong tron day la dudng tron ndi tiép tam giac ABC goi la
hinh nén ndi tiép hinh chép S.4BC, hinh nén c6 dinh § va cob
duong tron day la duong tron ngoai ti€p tam giac ABC goi 1a hinh
nén ngoai tiép hinh chép S.4BC. Ti s6 thé tich ctia hinh nén noi

ti€p va hinh nén ngoai ti€p hinh chép da cho bing

AL B. L c. 2. L
2 3 3

<, « 9. . N 2 2 N [N A ~ R L. N R L s o
Loi giai. Hai hinh nén c6 cting chiéu cao nén ti sd thé tich bang ti sd dién tich mit

= =

day. Vi tam gidc ABC déu nén ban kinh dudng tron ngoai tiép bang % dudng cao cua

e 1 1. . N R N ) ..
tam giac; ban kinh dudng tron néi ti€p bang 3 duong cao cua tam giac.



Suy ra L:léﬂzi:l. Chon D.
R 2 v, s, 4

Cau 12. Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tAm O. Dung hai dudng sinh S4
va SB, biét tam giac SAB vudng va c6 dién tich bang 44®. Goc tao béi giita truc SO
va mit phang (SAB) biang 30°. Dudng cao / ctia hinh nén bing

A. h=a\2. B. = a3. C.h-#. 1
Loi giai. Goi E la trung diém AB.
Tam giac SAB vudng cén tai S nén AB=2SE.
Tacb S,y = %.AB.SE & 4q” = %.ZSE.SE = SE = 2a.
Dé dang xac dinh duge: 30° = m = OSE.

Tam giac vuong SOE, c6 SO = SE.cosOSE = av/3. Chon B.

Cau 13. Cho hinh nén dinh § c6 dudng cao SO. Goi 4, B la hai diém thudc dusng

tron day ctia hinh nén sao cho khoang cach tit O dén 4B bang a va SA0 =30°,
SAB = 60°. Do dai dudng sinh ¢ cla hinh nén bing

A l=a B. (=a\2. C. (=a 3. D. (=2a.
Loi giai. Goi I 1a trung diém 4B, suy ra Ol L AB nén OI =a.
bit 04=R—22%-54= 04 S _ 2R
cos30 3
Tam gidc SAB cAn va c6 SAB = 60° nén la tam giac déu.

R
NS

Trong tam giadc vudng OI4, ta c6

Suy ra Al = %SA =

0A*> =0I’ +I4* & R* =a* +R_2¢R:@_
3 V2
Suy ra { =84 =av2. Chon B.
Cau 14. Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu 14 20 cm (Hinh 1). Ngudi
ta d6 mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao ctia ¢t nude trong phéu 1a 10 cm.

Néu bit kin miéng phéu rdi lat nguge 1én (Hinh 2).

N
20 '
10 v

Hinh 1 Hinh 2
Khi d6 chiéu cao cot nuée trong phéu bang gia tri nao sau day ?
A. 0,87 cm. B. 1,07 cm. C. 5cm. D. 10 cm.



Loi giai. Xét phan mat cit va ki hiéu cac diém nhu hinh vé.

Goi V,V,,V, lan lugt la thé tich ctia phéu, ctia phan chta YH M4
v =Leme an EIN
nudc, va phan khong chtia nuée. Ta cé ] . K\p
I/l = EWPNZAP A :Iq M
V,  PN®.AP [AP3 1]3 1 v, 1
Suy ra —+ > == =22 1
Vv  HM?AH \AH 8 V8

3
Khi lat ngudc phéu, ta c6 —= £ A—K & 7 =
vV \AH 8

Suy ra HK =0,87 (cm). Chon A.

3
[A—K] o AKziﬁ.AH ~19,13(cm),
AH 8

Cau 15. Hai chiéc ly dung chat 1éng gidng hét nhau, méi chiéc c6 phin chiia chit 16ng
12 mot khéi nén cé chiéu cao 10 cm (md td nhu hinh vé). Ban dau chiéc ly thi nhat
chtia ddy chat 16ng, chiéc ly tht hai dé réng. Ngudi ta chuyén chat 16ng tit ly thi nhat
sang ly thi hai sao cho d cao ctiia cot chat 1ong trong ly thid nhat con 5 cm . Tinh
chiéu cao % cuaa cOt chdt 16ng trong ly thi hai sau khi chuyén (d6 cao cta cot chat
16ng tinh ti dinh ctia khéi nén dén mait chat 1ong - luong chat 16ng coi nhu khong hao
hut khi chuyén. Tinh gin ddng # vé6i sai s6 khéng qua 0,01 cm).

24

A. 9,09 (cm). B. 9,18 (cm). C. 9,56 (cm) D. 9,57 (cm).

1

O

Loi giai. Goi 7, r, var, theo tht tu 14 ban kinh caa chiéc ly, ban kinh cta khéi chat
16ng con lai trong ly thit nhat va ban kinh ctia khéi ch4t 10ng trong ly thi hai (sau khi
chuyén chét 16ng ti ly thi nhat sang ly thi hai).

T1 1

j TT "y

4 105,
; ¥
Ta c6 ”_z:l_ﬂ,z =5 ga r—3:__>73 :ﬂ.
" 2 n 10 10
Thé tich ctia khoi chat 16ng dude chuyén tit ly thi nhat sang ly thia hai 1a
V:%W(rf.IO—r;.S):%wrf. (1)

nh

2
— L e, 2
10] 300 2)

Mit khéc, ta c6 V—%wrsh 3 [

Tu (1) va (2), taco ﬁwr] K= f; T < h’ =8754 h~9,56 (cm). Chon C.



Cau 16. Cho mdt déng hd cat gobm 2 hinh nén chung dinh ghép
lai, trong d6 dudng sinh bat ky ctia hinh nén tao v6i day mot géc
60° nhu hinh bén. Biét rang chiéu cao ciia déng hé 1a 30cm va
tong thé tich cia déng hé 1a 10007r(cm3 ) Héi néu cho diy lugng

1
-

cat vao phan trén thi khi chay hét xuéng dudi, khi d6 ti 1& thé
tich lugng cat chi€m chd va thé tich phan duéi 1a bao nhiéu ?
L B. L. c. L. D. L.
343 8 27 64
L&i gidi. Goi ban kinh ctia hinh nén 16n va nén nhé 1an lugt 1a x, y.

Suy ra chiéu cao ctia hinh nén 16n va nén nhé 14n lugt 1a x+/3, /3.

23+ 343 =30
Theo gia thiét, ta c6
%wx PN 7 2 /3 =10007

- x+y=10xf @x_zoﬁy_loﬁ
x>+ 3* =1000V3 3 3

3
Do hai hinh nén déng dang nén ti s6 cAn tinh bang [Z] = % Chon B.
x

Cau 17. Dé tinh dién tich xung quanh cta mot khéi cAu bing da,

nguoi ta tha né vao trong mot chiéc thung hinh tru cé chiéu cao -

h=2m, ban kinh duong tron day bang R =0,5m va chiia mét

lugng nude c6 thé tich bang % thé tich khéi tru. Sau khi tha khéi

cau da vao khéi tru ngudi ta do dudec muc nudc trong khéi tru cao
gap ba lan muc nudc ban dau khi chua tha khéi cau. Héi dién tich

xung quanh ctia khéi cAu gan bang két qua nao duge cho duéi day ?

A. 1,5m’. B. 1,7m’. C. 2,6m’. D. 3,4m’.
Lai giai. Thé tich khéi tru V = 7R*h = Ew Suy ra thé tich lugng nuée V' = 116 .
N, 2. R ;4 s 1 3
Tu gia thiét suy ra thé tich khéi cau: V,, =2V & §7TRCau =2 XEW—’R@M =3 ETh

Vay dién tich xung quanh cta khéi cau la S =47R%, ~2,6m’>. Chon C.
Cau 18. Cho mit cdu (S) tAm O, ban kinh R =3. Mat phing (P)
cach O mot khoang béng 1 va cdt (S) theo giao tuyén la dudng
tron (C) c6 tam H. Goi T la giao diém cta tia HO véi (S), tinh
thé tich ¥ cta khéinén dinh 77, day 1a hinh tron (C) (nhu hinh).

A V—l‘;” B. V—3§” C. v —16m. D. V =32

Loi giai. Tu gia thiét suy ra OH =1.



Suy ra chiéu cao hinh nén #=TO+0OH =3+1=4.

Ban kinh dudng tron day hinh nén r = AH =0A> —OH? = 24/2.
2 s N 2

Vay thé tich khéi nén can tinh V= %Mzh = %7‘(‘(2\/5) 4= 32% Chon B.

Cau 19. Mot binh dung nuée dang hinh nén khéng nip dung day

nuéc. Biét rang chiéu cao ctia binh gdp 3 lan ban kinh day cta né.

Ngudi ta tha vao binh d6 mot khéi tru va do duge thé tich nude trao

. 1 VRS 5 - N N <
ra ngoai la % dm?®. Biét ring mot mit cua khéi tru ndm trén mat

day ctia hinh nén va khéi tru cé chiéu cao bing dudng kinh day cta
hinh nén (nhu hinh vé). Tinh ban kinh d4y R cta binh nudc.
A. R=2dm. B. R=3 dm. C. R=4 dm. D. R=5 dm.

Loi giai. Goi 4, 4’ 1an lugt 1a chiéu cao ctia khoi nén va khéi tru; R, 7 1an ludt 1a ban
kinh day cta khéi nén va khéi tru. Khi dé #=3R, #' =2R.

Xét phan mét cdt va goi cac diém nhu hinh ve.

. 167_(_ N A O R

Theo gia thiét V,, = nr’h' = 5 Ta sé chuyén V,, theo R. .

h'=2R AV "
Cuthé: |, ST h—h 3R—2R 1 1 Y

—_——=—= = — r = —R

R SO h 3R 3 3

2
Khi d6 V,, :7r~%~2R:1677T——>R — 2 dm. Chon A.
Cau 20. Xét mot hinh tru ndi tiép trong hinh nén nhu hinh 3
bén, trong d6 S 1i dinh hinh nén, O 1a tdm dudng tron
D C

mat day. Cac doan AB, CD lan lugt 13 dudng kinh cta
duong tron day cta hinh nén va hinh tru. Biét AC, BD cét

N/
N

————
d
4

nhau tai diém M €SO va ti s8 thé tich cta hinh tru va

hinh nén 12 é Ti s M bang AC = H 7 B
9 SO
A2 B. 2. c. 2 p. .
3 5 6 9
Lai giai. Goi I 1a trung diém DC.
§ SI ID IM ID =104 2
Pat r=> =2 =", .
SO 04 MO 10=(1-1)SO A
204%.(1-1£)SO y N
. P04 (1—t
Theo gi4 thidt ta c6 — (i-nso_4 2
STOA’.S0 9 3
A B
Suy ra ﬂzﬂzg—ﬁ‘ﬂ:i Chon B. o
SO MO 3 SO 5



CAu 21. C4t mot hinh nén bing mot mit phéng song song véi day
thi phin hinh nén nidm gitia mit phing va day goi 1a hinh nén
cut. Mot chiée coc ¢6 dang hinh nén cut cao 9cm, ban kinh cta A‘g’
day coc va miéng coc 1an lugt 1a 3cm va 4cm. Héi chiée coc ¢ thé
chtia dugc lugng nudc t6i da 14 bao nhiéu trong cac lua chon sau ?

A. 250 ml B. 348 ml C. 349 ml D. 350 ml
Loi gidi. Goi R, 7, & 1an lugt 12 ban kinh mit day 1én, ban kinh mat day nhé va
chiéu cao ctia hinh nén cut. Ta thiét 14p dugc cong thiic tinh thé tich cta khéi nén cut
layv= éw(RZ +7” + Rr)h (1dy khoi nén 16n trit di khéi nén nhd).

Ap dung v6i R=4 cm, r =3 cm, =9 cm. Ta duge V ~ 348,7 cm® = 348,7 ml. Chon B.

Cau 22. Phan khéng gian bén trong ctia chai nuéc ngot c6 hinh
dang nhu hinh vé. Biét ban kinh day va ban kinh ¢6 chai 14n lugt
la R=5cm, r=2cm. Thé tich phan khéng gian bén trong cia

chai nuée ngot (gia st d6 day cia vo chai khéng dang ké) bing

A. 4127 (cm®). B. 4627 (cm’).
C. 4907 (em®). D. 4957 (cm’).
L&i giai. Xét phan mit cit va ki hidu nhu hinh vé. A
Thé tich khi tru c6 dudng cao CD la: ¥, = 7R*.CD = 4007 (cm3 ) ! ”‘lG
Thé tich khéi tru c6 dudng cao AB 1a: V, = 77’ AB =12 (cm*). o
. . . : 25
Thé tich phan nén cut c6 dudng cao BC la: E 6
V:lw(R2+r2+Rr).BC:787r (cm?*). :
3 |
Vay thé tich chai nuéc 1a: V =V, +V, +V, = 490x (cm3>. Chon C. D
Cau 23. Dé dinh vi mot tru dién, ngudi ta cAn dic mot khoi bé ,S
téong c6 chiéu cao #=1,5m gbém: Phan duéi c6 dang hinh tru ,_':_'L__\\
ban kinh R =1m va c6 chiéu cao bang %h; Phén trén c6 dang /] N h
SR
- E :"-- =3
hinh nén ban kinh day bing R da bi cit bd b6t mot phan hinh S

N 1 ) , " o C1s PEETURTN )
nén cé6 ban kinh day bang ER 6 phia trén (ngudi ta goi hinh d6 1a hinh nén cut);

Phan & giiia réng c6 dang hinh tru, ban kinh day bing iR (tham khdo hinh vé bén).

Tinh thé tich ¥ cta khoi bé téng (lam tron dén chii s6 thap phan thi ba).
A. V7V =22814m’. B.V =2,815m’. C. 7V =3109m"’. D. V' =3,403m’.

10



L&i giai. Thé tich ctia phan dudi c6 dang hinh tru: ¥, = 7R? g = w.l.? :g (m3 )
R o, 9 N 2 . R 1 N A N 2 <
The tich cua phan nén cutc6 R=1, r = 5=3 va chiéu cao bang Eh =11la

T 1 1 Vs 3
72NN PP N NEA)
2 3[+4+ 2] 12 (m’)

2
Thé tich ctia phén § giita réng c6 dang hinh tru: ¥, = w[g] h= iw (m3).

Vay thé tich can tinh V =V, +V, -V, :£+7—7T—i7r:§7rz3,109(m3). Chon C.
2 12 32 96

Cau 24. Trong khong gian cho mét hinh cau (%) tdm O c6 ban kinh R va mdt diém
S cho trudc sao cho SO=2R. Tt S ta ké cac tiép tuyén dén mit cAu véi tiép diém
thudc dudng tron (€). Trén mit phing (P) chia dudng tron (€) ta 1ldy diém E thay
d6i nim ngoai mit cdu (). Goi (-4") la hinh nén cé dinh 12 E va day la dudng tron
(¢,) gdm cAc tiép diém cta tiép tuyén ké tit £ dén mit cau (). Biét ring hai dudng
tron ((Fl) va (‘(’2) luén c6 cung ban kinh, khi d6 quy tich cac diém E 1a mot dudng
tron, duong tron nay c6 ban kinh R’ bang
AR p. RIS c. RIT RJIS
2 2 2 4
L&i giai. Goi ban kinh cua (C,), (C,) 1an lugt 1a 7, r,.
Goi C latamcaa (C,) va D 1a mot diém trén (C,).
Suy ra ASOD vuéng tai D nén ta ¢c6 CD.OS = DO.DS

[Ac2 _ p2 2 E
*—WI:CD:DO'DS:R' OgS R —Rll%. é_ N

oS

2
Tuong ty, ta tinh dugc », = R, /1 —R—Z.
OE S

Theo gia thiét: n =7 suy ra OE=0S=2R ——E di déng trén duong tron giao

tuyén cia mét cdu tdm O ban kinh 2R véi mét phang
2 2

Lai c6: OC:OOI; R r—Jor"—oc = 4RLR—*— Chon B.

Cau 25. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac

vuéng tai 4, BC=22 va ACB=230°. Hinh chiéu caa S

trén mat phing day 1a trung diém H cta BC. Gia st c6 méit

cau tdm O, ban kinh bang 1 tiép xtc v6i S4, SB va tia doi
cia SC 1an lugt tai 4,, B, C, déng thoi mit cAu tAm O d6
cling tiép xdc véi mit phéng (ABC) (tham khao hinh vé).
Thé tich cta hinh chép S.4BC bing

11



3 "3 3
Loi giai. Dung (o) 1a mit phdng qua S va song
song véi (ABC). Ta chiing minh O €(a). Khi d6
d[S,(4BC)|=d|0,(4BC)|=1. Suy ra V; . g
That vay:  Tam gidc SBC ¢6 SH 1a duong cao va
ciing 12 duong trung tuyén nén SH la duong

A. ¥ B 3 C & D. 243

phan giac ctia géc BSC. (1)
« Hai goc BSC va C,SB, 1a hai goc ké bu. (2)
e Tam gidc B,SC, can tai S. (3)

T (1), (2) va (3), suy ra mat phing phan gidc clia CTS’E (cing 12 mit phing trung
truc cia B,C,) di qua S va vudng goc véi SH . Mat phing nay trung véi mit phéng
(o) da dung 6 trén. Vi OB, =0C, nén suy ra O € («). Chon B.

Phan 2. Vat thé tron xoay

Cau 1. Cho tam giac vuéng cdn ABC c6 AB= AC =a~2 va hinh 4
chit nhat MNPQ v6i MQ =2MN dugc xép chéng 1én nhau sao cho M, N
M, N lan lugt 1a trung diém ctia 4B, AC (nhu hinh v&). Tinh thé B C
tich ¥ cta vat thé tron xoay khi quay mé hinh trén quanh truc
AI, v61 I la trung diém PQ. CT P
3 3 3 3
Av=0 gy U c.y = D. v =17
6 6 8 24
N, D z A
L&i gidi. Ta c6: BC =+ AB* + AC* =2a—— MN =a, MQ = 2a. My N
Goi E, F lan lugt 1a trung diém MN va BC. E
BC a 3 B(F e
Tinh dugec AF =—=q, EF =—=IF =—a.
2 2 2
17 QI P

Khidé V = éwFBZ.AF 7 IQ.IF = ﬂmf. Chon D.

Cau 2. Cho hinh thang ABCD vuéng A va B v6i AB= BC :%: a. Quay hinh
thang va mién trong clia n6 quanh dudng thing chia canh BC. Tinh thé tich ¥ cua
khéi tron xoay dudc tao thanh.
3 3 3
AV — 4ma . Sma _ Tma .

B. V= . C.v
3 3

D. V =xd’.
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Lai giai. Thé tich khéi tron xoay tao thanh bing thé tich hinh tru
¢6 ban kinh day AB va dudng sinh AD trit di phan thé tich hinh
nén c6 ban kinh day OD = AB va dudng cao OC = AD — BC.

3
Vay V = rAB*.AD 7%71’01)2 0C = 1a*2a f%mzz.a = 57;“ . Chon B.

Cau 3. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AD =2a, AB=3a,

YT 2 ) . D C
BAD = 45° (nhu hinh vé). Tinh thé tich V' cua khéi tron
xoay nhan dugc khi quay hinh binh hanh A4BCD quanh
truc A4B. AT s B
3 3
A= B V:97;a . C. V =5ma’.

Loi gidi. Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ciia D lén canh
AB= DH =a+2. Khéi tron xoay nhan duge khi quanh
hinh binh hanh ABCD quanh truc 4B c6 thé tich diung
bang thé tich khéi tru c6 dusng sinh DC va ban kinh day
DH (hai hinh nén bu trit nhau).

Vay V =nDH".HK = xDH*.DC = (a2 )2 3a=67d’. Chon D.

Cau 4. Mot co s6 san xuit kem chuén bi lam 1000 chiéc
kem gidng nhau theo don dit hang. Céc dung kem cé
dang hinh tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh thang

ABCD vubng tai A4 va D xung quanh truc AD (xem A B
hinh v&). Chiéc c6c c6 bé day khong dang ké, chiéu cao
7,2 cm; dudng kinh miéng céc bang 6,4 cm; dudng kinh

7,2
day céc bang 1,6 cm. Kem duge d6 diy coc va du ra phia
ngoai mot luong c6 dang nta hinh cau, c¢6 ban kinh bang D} 80
ban kinh miéng céc. Co s d6 can dung lugng kem gan ’
nhat v6i gia tri ndo trong cac gia tri sau
A. 132 dm®. B. 170 dm’. C. 293 dm’. D. 954 dm®.

Loi giai. Thé tich cia mot chiée kem can tinh bao gom:
e Thé tich ctia hinh nén cut ¢616n R=3,2cm, r=0,8 cm va A=7,2 cm.

e Thé tich ctia ntia khéi cAu ¢6 ban kinh R =3,2 cm.
Suyra V = éﬂ'h(Rz +Rr+rz)+§7rR3 ~170 cm’.

Vay thé tich ctia 1000 chiéc kem 1a: 170.10° cm® =170 dm®. Chon B.
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Cau 5. Cho tam giac SAB vuodng tai A4, ABS = 60°, duong phan
gidc trong ABS cit SA tai I. V& ntia dudng tron tAm I ban kinh
IA (nhu hinh v&). Cho tam gidc S4B va nta dudng tron trén cung I
quay quanh SA4 tao nén khéi cAu va khéi nén tuong tng cé thé

” A B
tich 1a 7, va 7,. Khang dinh néo sau day dung ?
A. V, =3V, B. 2V, = 3V,. C. 4V, =97,. D. 9V, = 4V,.
v =2 o4 = 2 r(4Btan30°) = ENE g .
L&i giai. Ta c6 3 3 7 — 24 _2 ChonD.
1 1 V3 v, 9

I/Z = ET(ABZ SA = Eﬂ'ABZ.ABtan 60° = T?T'.AB3

Cau 6. Cho hinh vuéng ABCD ndi tiép dudng tron O, bankinh r; ) o
tam giac déu MNP ndi ti€p duong tron d6 va MN song song AB
(nhu hinh vé). Cho mé hinh trén quay quanh duong thing OP. Ki o E
N
B

hiéu 7, 7,, 7V, la thé tich khéi tron xoay do hinh vuéng, hinh tron M
A

va tam gidc déu tao thanh. Khing dinh nao sau day dung ?
A V. =V,4+V,. B.V,=V,+V,. C. V2 =V,V. D. V2 =V,7V,.
Loi giai. Goi Q, I 14n lugt 14 trung diém cta MN, AB.

3
Thé tich khéi cAu (tao bdi khi quay hinh tron quanh truc OP) la V,= dnr

Ta c6 AC =2r = canh hinh vudng bing J2r nén

2 3
V. =rIB.BC = V2r .ﬁr:”ﬁ’ . D
2 2
3 o o
Tac6b OP=r= PQ= Er = canh tam giac déu bang J37 nén Y.
AN

| 3 3w
212 8

N
tUZ Q

1 1
v, ZEWQNZ.PQ —Ew[

Vay ¥ =V,.V,. Chon C.

Cau 7. Cho tam gidc ABC vuéng tai 4 va c6 AC =a, AB=a~3. Goi V,,V,, V, 1a thé
tich cac khéi tron xoay sinh bdi tam gidc ABC ké ca cac diém trong khi 1an lugt quay
quanh cac canh AB, AC, BC. Trong cac khéng dinh sau, khing dinh nao ding ?
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1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
=—4+— B.—=—+—. C.—=—+—. D.—=—1+

1
A.— 2 2 2 2 2 T2
AR AR A7 N7 N7

Loi gidi. Khi tam gidac 4BC quay quanh cach 4B ta dudc khéi nén c6 chiéu cao

1 ., 3

h = AB = a3 va c6 ban kinh day la R = AC=a (Hinh 1) nén ¥, :E’/TRI h :Tmf’.
Khi tam gidc ABC quay quanh cach AC ta dugc khéi nén c¢6 chiéu cao h, = AC=a
va c6 ban kinh dayla R, = AB= a3 (Hinh 2) nén v, = %szzhz =T7a’.

Ha dudng cao AI cta tam gidc ABC . Khi quay tam giac ABC quanh canh BC ta
dugc hai khéi nén sinh béi hai tam gidc ABI va ACI. Hai khéi nén nay c6 chung
duong tron day c6 ban kinh bang d6 dai doan A/ (Hinh 3). Do d6 ta c6

1 1 1 1 a3 } _md

Vy=—nAI’ Bl + —mwAI’ CI = =7 AI’ (Bl +CI )= —mAI’BC = 1
3 3 3 3 37 2

Tu do6 suy ra iz = 12 —-. Chon D.
V; |
Cau 8. Cho hinh tt dién ABCD c6 AD vudng géc v6i mit phang (ABC) va tam giac
ABC vuédng tai B. Biét BC =a, AB=a~\[3, AD=3a. Quay cac tam giac ABC va
ABD (bao gbm ca diém bén trong hai tam giac) xung quanh dudng thing AB ta dudc
hai khéi tron xoay. Thé tich phan chung cia hai khéi tron xoay bing
A 8T p T3 c. 43 p, 3¢m3
3 16
Loi giai. Khi quay tam giac A4BD quanh AB
ta dudc khéi nén dinh B c6 dudng cao B4,
day 1a dudng tron ban kinh 4D =34, Biéu
dién cac diém nhu hinh vé. Goi I = ACNBE,
IH | AB (H € AB). Phan chung cua hai khéi

—_
(o)}
—_
(o)}

5

AR
!

&

nén khi quay tam giac 4ABC va tam giac

ABD quanh AB 13 hai khéi nén c6 dinh 4

va dinh B, c6 day la duong tron ban kinh IH.
IC BC 1

Ta c6 AIBCAAIEA = 1 -z
14 AE 3
Laico 10 ypc A _H _ Al 3 .y 3BC_ 3a
AB BC AC 4 4 4

Khi @6 thé tich phan chung: V = %ﬂ'IH ? AH +%7TIH ’ BH

. Chon B.

3a 7T\/7
16

= %WIHZ.(AH—i—BH) = éwIHZ.AB

Cau 9. Ban diu ta c6 mot tam giac déu canh bang 3 nhu hinh 1. Tiép theo ta chia
mdi canh ctia tam gidc thanh 3 doan bang nhau, dung mét tam giac déu vé phia bén
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ngoai c6 mot canh 1a doan gitia, sau d6 bo di doan gitia ta dude hinh 2. Khi quay hinh
2 xung quanh d ta dudc mét khéi tron xoay cé thé tich bing

d
Hinh 1 Hinh 2
A, STY3 B, 573 c. 53 p, 93,
2 3 6 8
Lai giai. Ki hiéu cac diém nhu hinh vé.
d

S

=i 4/

Nl ANTHE
Loz M

1\ C

Ta c6 thé tich khéi tron xoay tao thanh bang 2 14n thé tich niia trén (hinh SI4BK
quay quanh truc SK).

Tam gidc SIH quay quanh truc SK tao thanh khéinén ¢ r, = IH = %, h =S8SH = g
nén ¥V, = —7r;f12h1 = lﬂ'.l_ﬁz 71-_\/5

3 3 4 2 24
Hinh thang vudéng HABK quay quanh truc HK tao thanh hinh nén cut cé

197?\/3

R:AH:%, r=BK =1, h_HK_SH_g néanz%h(Rz—i—rz—l—Rr): .

24
5«/§7r
3

1

Vay thé tich khéi tron xoay toa thanh: V' =2(V, +V,) =

. Chon B.

Cau 10. Cho ntia dudng tron dudng kinh 4B=2R va diém C thay B H
A ~ 9 N N , o - = < . N N N H C
doi trén nua dudng tron do, ddt a=CAB va goi H la hinh chiéu
vubng géc cia C lén 4B (nhu hinh vé). Tim o sao cho thé tich vat
thé tron xoay tao thanh khi quay tam gidc ACH quanh truc 4B dat A /
gia tri 16n nhat.
A. a=145°. B. a=60°. C. arctan~/2. D. arctanl.

2
AC = ABcosa=2Rcosa
Loi giai. Ta ¢c6 {CH = ACsina =2Rcosasina. Vat thé tron xoay tao thanh khi quay
AH = ACcosa = 2Rcos’ a
tam gidc ACH quanh truc 4B 1a mo6t khéi nén cé ban kinh dudng tron day » = HC,
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chiéu cao h=AH nén V = %wCHZ.AH = %Rs.cos2 a.cos? a.<2 —2cos? a)
cos? a+cos? a+2—2cos’ o) 3
§2R3_( ) _32R |
3 27 81
Dau "="xay ra < cos’a=2-2cos’ a < tan’ a = %—wy = arctan%. Chon D.

Phan 3. Ung dung thuc tién

Cau 1. Bé Bach c6 mot tAm bia c6 chiéu dai

20 cm; chiéu rong 1 cm. Bé mudn gidp mot cai [

hép nhé xinh dé bd kep téc vao hop dé tin -
I? A /,p Ij e og | a | a | a I a | !

qua cho me ngay 20 thang 10. Anh Siéu da chi

cho bé hai cach gap hop. Cach thi nh4t 14 bé cudn t4m bia thanh mot cai hop hinh tru

khoéng c6 hai day c6 thé tich V,. Cach tha hai la bé gap tdm bia mot hinh hop chi

nhat c6 thé tich ¥, c6 cac kich thuée nhu hinh vé. Hay tim ti s6 thé tich ctia hai hop
dé biét duge gdp theo cach nao sé c6 thé tich 16n hon.
AL_2 B.A_T c.h_1 p. X
vV, = v, 4 v, 4 v,
L&i giai. Chiéu dai ctia tAm bia 14 20 cm, suy ra
¢ 20=27nR< R= % (R la ban kinh dudng tron day hinh tru).

e Theo dé bai thi hinh hép chii nhat c¢6 day 1a hinh vuéng (hinh vé) nén canh cta hinh
vudng bang == =5.
TR* 4

Khi do 2=l _5i_ — =2 ChonA.
v, S1 S, 5 o«

Cau 2. Mot tdm ton hinh tron tAm O, ban kinh R dugc chia thanh hai hinh (%) va
(#,) nhu hinh vé. Cho biét goc 40B=90°. T hinh (#,) go tAm ton dé duge hinh
nén (-4;) khong day va tit hinh () go t4&m ton dé duge hinh nén (./;) khong day.

Ky hiéu V;, ¥, 1an lugt 1a thé tich ctia hinh nén (g/VI ), (/l ) Ti s6 ; bing

2

(IN1)

o

B pre
B

A2 B. 3. c. 218 p. 110

2
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Loi giai. Hai hinh nén c¢6 d6 dai duong sinh bang nhau: ¢, =/, = R.
Goi 7, r, 1an lugt 12 ban kinh d4y cta hinh nén (e/Vl), (Q/VZ )

3 3R 1
2 ==27R—— 1 ="— AN
Ta ¢ ) ;.Khidé %:f =3 hon .
27, :Z.27TR—>72 = 2 gwrzzdﬁzz -7

Cau 3. T cing moOt tAm kim loai déo hinh
N ~ : 1. s , . Cach 1: —_—
quat (nhu hinh vé) ¢6 kich thude ban kinh
R=5 va chu vi cta hinh quat Ila
P =8n+10, nguoi ta go tdm kim loai thanh Cach 2: @ —_— ? ?
nhiing chiéc phéu theo hai cach:
Cach 1. Go t&m kim loai ban d4au thanh mét xung quanh cia mét cai phéu.

Cach 2. Chia d6i t&m kim loai thanh hai phan bing nhau rdi go thanh mit xung
quanh ctia hai cai ph&u. Goi 7; 1a thé tich ctia cai phéu tht nhat, ¥, 1a téng thé tich

9 . P X 9, 2 . . 2 ~ V M
cua hai cai phéu 6 cach tht hai. Ti s 71 bang

2
A 2 g Vi_22 c. Vi_21 p. V221
v, 1 v, 1 v, 17 v, 7

L&i giai. Chu vi ctia hinh quat = d6 dai cung +2R. Suy ra do dai cung tron ¢ = 8.
Cach 1: Chu vi dudng tron day cta cai phéu la 8.
Taco 2mn =8 —r,=4—h =R -1 =3V, 2%7?.42.3:1677.

Cach 2: Chu vi dudng tron day ciia mdi phéu nhé 1a 4.
Taco 2mr, =41 — 1, =2 — h, =|R> —12 =21 >V, ZZX[%W.ZZ.\/ﬁ] = 8*/3571

Véyz_i Chon D.
v,

Cau 4. Dé 1am cong thoat nuée cho mot khu vue dan cu ngudi ta
cAn dic 500 6ng hinh tru c6 dudng kinh trong va chiéu cao cta ;
mdi 6ng bang 1 m, d6 day ciia thanh éng 1a 10 cm. Chon mac bé

____________________

tong 14 250 (ttc mdi khéi bé tong 14 7 bao ximing). Héi phai
chuén bi bao nhiéu bao ximéing dé lam du s6 6ng néi trén ?

A. ~1110 (bao). B. ~1200 (bao). C. ~1210 (bao). D. ~4210 (bao).
Léi gii. Thé tich khdi try c6 ban kinh day 0,6 m la: ¥, = 7R2h = 7(0,6)" .1= %w.

Thé tich khéi truc ¢6 ban kinh day 0,5 m 1a: ¥V, = 7R*h=7(0,5) .1= iw.
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. 9 1 11
Luong bé to h otonela: V=V—-V =|Z——|pr=—1 3).
ing bé téong cho mot 6ng la "V, [25 4]7r loow(m)

Lugng bé tong dé 1lam 500 6ng la: %wxsoo =557 (m3).

Vay s6 lugng bao ximéing can chudn bi 1a: 557.7 ~ 1210 (bao). Chon C.

~{

thanh mét lang tru tam giac déu, miéng con lai go thanh mét hinh tru (nhu hinh vé).
Tim x dé téng thé tich khéi lang tru va khéi tru thu dude 1a nhd nhét.

A2 Ba—_ 1 Coxe—r 2 _ __1_
| Br+9 33r+1 ) 9r++/3 T3
Loi giai. Chu vi tam giac day cta liang tru 13 x, ma day cta ling tru 1a tam giac déu

x*\/3

nén c6 dién tich bing .

Cau 5. Cit mot miéng ton hinh vudng
canh 1m thanh hai hinh chG nhéat,

trong d6 mot hinh ¢6 chiéu rong x (m),

-
~
<3

goi miéng ton nay la miéng tén tha
nhat. Nguoi ta go miéng ton thd nhat x(m)

D. x

36
Goi r 1a ban kinh day ctaa hinh tru. Suy ra 27rr:1—x:>r:1_—x.
T

2 _ 2
Téng thé tich ctia hai khéi: = ﬁ.1+w[1 "] oL R L Sy )

36 27 36 4r 2w 4

. 9
Day la ham bac hainén f(x)> f|———/|,Vx €(0;1). Chon A.
( ) J3r+9 ( )

CAu 6. Mot tAm tén hinh chii nhat c6 chiéu dai 4m, chiéu rong Im. Mbdt ngudi thg
mudn cit t&m tén nay thanh hai phan nhu hinh vé. Ngudi tho go phan 1 thanh hinh
tru c¢6 day hinh vuéng va phan 2 thanh hinh tru c6 day hinh tron. Tim x € téng thé
tich ctia hai khéi tru 1a nho nhat.

4m r
* T D
1m (1) (2) —— i
<—:1:(m)—> -
A x= 4m . B. x= 8 . C. x= 16 . D. x= 167T.
T+4 T+4 T+4 T+4
L&i giai. Goi » 14 ban kinh d4y cta hinh tru. Suyra 2nr =4—x =7 = 4-x
T
2 2
Téng thé tich ctia hai khéi: | 2| .14 4—x] 1= iwLL]xz —£x+£:f(x).
4 27 16 A4r s T
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Pay 12 ham béc hai nén f(x)> f[%],\m € (0;4). Chon C.
e

Cau 7. Tt mot tAm ton hinh chii nhat ngusi ta cudn

thanh mot chiéc thung hinh tru khong day (nhu hinh

v&). Biét tdm ton c6 chu vi bang 120 cm. Dé chiéc thung —

c¢6 thé tich 16n nhét thi chiéu dai, rong ciia manh ton
l1an lugt 1a
A. 35 cm; 25 cm. B. 30 cm; 30 cm. C. 40 cm; 20 cm. D. 50 cm; 10 cm.

Loi giai. Goi chiéu dai tdm tén 14 x (cm) (0 <x <60). Suy ra chiéu rong: 60 —x (cm).

o o ~ . A RN L L, . X N c R
Gia su quan canh c6 chiéu daila x = ban kinh day » = o va chiéu cao #=60—x.
™

Khi dé V =nr’h=

' +60x" _ x.x.(120—2x) o (x +x+120-2x)° 8000 (cnn’)
4 8w - 87.27 T

D&u "="xay ra < x=120—2x < x =40 (cm). Chon C.

Cau 8. Ban An c6 mot tdm bia hinh tron nhu hinh vé, An muén bién hinh tron dé

thanh mot cai phéu hinh nén. Khi @6 An phai cit hinh quat tron O4B ro6i dan hai ban

kinh 04, OB lai véi nhau. Goi a 1a géc 6 tAm hinh quat tron diung lam phéu. Tim «

dé thé tich phé&u 1a 16n nhat.

(" 2A,B

B
(o) - R
o
A (0]
A a=", B.a=_. C.a:2\/g7r. D.a=".
2 3 3 4

L&i giai. Thé tich cla phéu ¥V = émfzh = %W(RZ — 1 )h.
Khio st ta thiy 7 dat GTLN khi /= 2. Suyra r = K2,
g g

Ta cé éﬁg = chu vi dudng tron day ctia hinh nén < Ra =277 & a =

Zﬁf. Chon C.

Cau 9. C6 t4&m bia hinh tam giac vudng can A

ABC c6 canh huyén BC bang a. Ngudi ta

muén cit t&m bia dé thanh hinh chii nhat M N

MNPQ rbi cuon lai thanh mot hinh tru khong ——
day nhu hinh vé. Dién tich hinh chii nhat d6 B Q P C

bng bao nhiéu dé dién tich xung quanh cta hinh tru 14 16n nhat ?
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2

2 2
AL B. L. c. Z. D. £
2 4 8 12
Loi giai. Ké duong cao AH cit MN tai K nhu hinh vé. 4
Tam giac ABC vuodng cin nén AH = BH =CH = e
2 M, N
a a i

bat MK =x 0<x<5]. Suy ra AK:MK:x:>KH:5—x.

) s B Q H P C
Chu vi day hinh tru bang 2MK = 2x.

2

[x + ¢ _x 2

Do d6 S, = 2x.KH = 2x.[ﬁ—x] <l 2 )&

2 4 8

MN=2x=2 )

Diu "=" xdy ra < x=2. Khidé 2 S, =2 ChonC.

4 KH="2 8

4

Nhan xét: Dién tich xung quanh ctia hinh tru chinh 1a dién tich ctia hinh chii nhat.
Cau 10. Cho t&m ton hinh nén cé ban kinh day la Q

N
’ A

. N . N . M .. ~ N
r= g, d6 dai duong sinh ¢ =2. Ngudi ta cat theo mot . N
3 —_—

’ Y
’ A

duong sinh va trai phdng ra duge mot hinh quat. Goi A, -
M, N tht tu 1a trung diém ctia 04, OB. Q

Hoéi khi cit hinh quat theo hinh chi nhat MNPQ (hinh vé) va tao thanh hinh tru
(khéng day) c6 dusng PN trung MQ thi duge khéi tru c6 thé tich bing bao nhiéu ?

A. ) B —3(\@71). C. —6_1. D. —5<\/ﬁ_1).

4 ' ) 8w 127
Loi giai. Do dai cung AB bing chu vi day ctia hinh nén va biang 27r.§ = 4%

Tacé ( :0,4.@@4?”:5.2073:,@:2%:1200 = ONM = 30° = ONP = 120°.
Ap dung dinh 1i cosin trong tam giac OA4B, ta dudc AB= 24/3 = MN =+/3.

Ap dung dinh i cosin trong tam gidc ONP, ta duge NP = I%X/E

J13-1

Khi d6 hinh chi nhat MNPQ dugc cudn thanh mét tru c6 chiéu cao 7= NP = B

3(\13 -1
ban kinh day R = MN = ﬁ Vay thé tich khéi tru V = M Chon B.
2 2w 8w
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Phén 4. Cac kh&i NON - TRU — CAU tiép xic

Cau 1. Trén ban c¢6 mot coc nude hinh tru chita ddy nude, c6 chiéu cao bang
3 1an duong kinh ctia day; Mot vién bi va moét khéi nén déu bang thuy tinh.
Biét vién bi 14 mot khdi cau c6 dudng kinh bang dudng kinh ctia céc nuée.
Nguoi ta tir ti tha vao coc nude vién bi va khoi nén dé (nhu hinh vé) thi
thdy nude trong coc tran ra ngoai. Tinh ti s6 thé tich cta lugng nude con lai
trong coc va lugng nude ban dau (b6 qua bé day cta 16p vo thuy tinh).

AL B. % C. %. D. g -

2
Loi gidi. Goi ban kinh day cta coc hinh tru la R. Suy ra chiéu cao ctia cdc nuée hinh
tru 14 6R; ban kinh cua vién bi 12 R; ban kinh day hinh nén 1a R; chiéu cao cua
hinh nén 1a 4R.
Thé tich khéinén 1a ¥, = 2T R®. Thé tich cha vienbila ¥ — %R?
Thé tich ctia coc (thé tich luong nude ban dau) 1a ¥V = 67 R°.

!/
Suy ra thé tich nuéc con lai: V' =V —(V, +V.. )= %TFRS. Vay % = % Chon D.

non cau

Cau 2. Mot cai 6ng nghiém hinh tru c6 ban kinh trong long 6ng 1a R, 6ng —]

nghiém dang chiia mét lugng nudc c6 chiéu cao 4. Nguoi ta tha 3 vién bi co
cing ban kinh R vao 6ng nghiém thi muc nudc dang 1én vita da phu kin s

vién bi cao nhat nhu hinh vé. Khing dinh nao sau day ding? Con
A. h=3R. B. 1 =2R. C. h=+2R. D. h=33R. &
Loi giai. Goi 4’ 1a chiéu cao ctia muc nuéc trong 6ng nghiém sau khi tha 3 vién bi

vao ong nghiém. Khi d6 #’' =6R.
Thé tich phan tru c6 hai day 1a hai mat nudc la: ¥, = 6R.7R* = 67R>.

Thé tich ba vién bi la: ¥, = 3.§7TR3 =47R°.

Suy ra thé tich lugng nuéc ban dau trong 6ng nghiém la: ¥V =V, —V, = 27R°.
Ma ¥V = hrR’ nén tacé6 hnrR* =27R’——h=2R. Chon B.

Cau 3. Ba qua béng dang hinh ciu c6 ban kinh bang 1 d6i mot tiép
xtc nhau va tiép xtc véi mat phing (P). Mat cau (S) ban kinh
bing 2 ti€p xudc véi ba qua boéng trén. Goi M 1a diém bat ki trén
(S), MH la khodng cach ti M dén mat phing (P). Gia tri l6n
nhit cia MH bang

30 J69 V123 52

A 3+ ——. B. 3+—. C.3+——. D. —.
2 3 4 9
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Loi giai. Goi tAm ctia ba mét cAu bé ban kinh » =1 14an lugt
1a B, C, D; tam cta mit cau l6n ban kinh R=2 1a 4.

Do ba mit cau bé tiép xtc véi nhau nén tam giac BCD déu c6
canh bang 2. B D
Mt cAu 16n tiép xic v6i ba mit cAu bé nén ti dién ABCD c6

canh bén AB= AC = AD =3. c

J69

Khi d6 khoang cach théa man bai toan la: R+r+ d[ =3 JrT. Chon B.

(BCcD)] —
Cau 4. C6 mot hinh nén chia bén qua béng ban bing nhau, dudng
kinh mdi qua béng ban 14 4. Cac qua béng ban tiép xtc véi nhau, ba
qua tiép xtc véi day ctia hinh nén déng thdi bon qua tiép xidc véi mat

xung quanh ctia hinh nén nhu hinh vé. Chiéu cao cia hinh nén bing

A. %jLz B. 2\/§+%. C. 2\5+%+2. D. 2\/_+%+2
Loi giai. Goi 4, B, C, S lan lugt 1a tAm cta bén qua cau. Khi dé khéi chép ABCD 1a
tt dién déu canh bing 4, goi D la trung diém cta BC.

Xét phan mit cit (mit cit 1a mat trung truc cia BC) va ki hiéu
nhu hinh v&. V61 M 1a dinh cta hinh nén; I 1a chin dudng cao

xudt phat tit dinh S cta t dién S.4ABC; H, K 1a hinh chiéu vudng
H,
gbc cua S, A4 trén duong sinh ctia hinh nén. A’ S
(D
Vi S.ABC 1a tt dién déu c6 canh bing 4 nén suy ra SI = 4{ Ab 1
N
Tac6 AMHS » ASIA— L _AS a2 f3
SH Al

NG

Vay chiéu cao cia hinh nén: #= MN = SM +SI +IN = 2\/_+—+2 Chon D.

CAu 5. Mot khéi hop chii nhat c¢6 kich thuéec 4cmx4cmxizcm chiia
mot qua cau lén va tdm qua ciau nhd. Biét qua ciu 16n c6 ban kinh
R=2cm va qua cau nho cé ban kinh r =1cm; cAc qua ciu tiép xic
nhau va tiép xuc cic mat cia hinh hép (nhu hinh vé). Tim 7.

A. h:2(1+2«/5) (cm). B. h:2(1+\/7) (cm).

C. h:2(3+«/7) (cm). D. 7=8 (cm).
Loi giai. Goi tAm ctia qua cau l6n 1a I, tAm ctia bén qua cAu nhé nim bén duéi lan
lugt 14 4, B, C, D. Khi d6 I.ABCD 1a hinh chép ti giac déu va c6 dd dai cac canh nhu
hinh vé bén dudi.
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Tacé CD=r+r=2cm va ID=R-+r=23cm.
Goi 0= ACNBD. Tinh duge 10 =17 . Vay h=2(1++7) (cm). Chon B.

Cau 6. Mot bé hinh hop chit nhat chita ddy nude. Ngusi ta cho ba
khéi nén gidng nhau c6 thiét dién qua truc 14 mot tam giac vudng /‘\

can vao bé sao cho ba duong tron day cta ba khéi nén tiép xic véi
nhau, moét khéi nén cé duong tron day chi tiép xic véi mdt canh

cta day bé va hai khéi nén con lai c6 dudng tron day tiép xdc véi
hai canh ctia day bé (tham kh&o hinh vé). Sau d6 ngudi ta dit 1én

dinh ctia ba khoi nén mot khoi cau c¢6 ban kinh bang % lan ban kinh day cta khéi

nén. Biét khéi cAu viva di ngap trong nude (mat trén cia bé 1a tiép dién cia mit ciu)
337w

va lugng nuéce tran ra la (cm3). Thé tich lugng nudc ban d4u & trong bé xap xi

A. 885,2 (cm’). B. 1106,2 (cm’). C. 1174,2(cm*). D. 1209,2 (cm®).
Loi giai. Goi ban kinh duong tron day ctia khéi nén 1a 7 (cm), suy ra chiéu cao cua
khéi nén 1a A=r (do thiét dién 1a tam gidc vudéng cdn) va ban kinh m#t ciu la

%r (cm). Xét mit day va ky hiéu nhu hinh veé.

/4

Suy ra chiéu dai hinh chit nhat (mat day) 1a 47 (cm); chiéu rong
hinh chit nhat (mit day) 1a 27+ CH = 2r ++/3r = (2 + \/3) r (cm).

5 )

Mit phing (a) qua ba dinh ctia khéi nén, cit mit cdu theo thist

dién 12 mot duong tron c6 ban kinh bang ban kinh ctia dudng tron

2;’\/5

ngoai tiép AABC nén bang (ecm). Do d6 khoang cach tit tdm mat cau dén mit

4 ]2_[2r\/§]2 2
3

h3 bb =
phang (a) bang [37 3

Suy ra chiéu cao ctia hinh hop chii nhat bang: +%+% = 3r.
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4 ]3 3371 5 st 3377
=—7r = ———r=3.

Thé tich ba kh6i nén va khéi cau V' = nr +§7r. [gr o1
Thé khéi hinh hop chit nhat ¥ =12/ (2 +J§) P = 324(2 +J§) ~1209,2 (cm’). Chon D.
Cau 7. Cho hinh nén c6 ban kinh day R =54, d6 dai duong sinh ¢ =13a. Thé tich

khéi cau ndi ti€p hinh nén bing

3 3 3 3
A 407a ' B. 4007a ' C. 40007a ‘ D. 40007a ‘
9 27 27 81
L&i gidi. Ta cAn tim ban kinh chia mit cAu. Xét mat cit qua s
truc cia hinh nén va ky hiéu nhu hinh vé.
T gia thiét, suy ra chiéu cao ctia hinh nén 4 =+¢* — R’ =12a.
Ta c6 hR=S,,,, = pr v6i r 1a ban kinh dudng tron noi tiép tam E
gidc SAB va ciing 1a ban kinh cta hinh cAu n6i ti&p hinh nén, I
p 1a nta chu vi tam giac SAB. Suyra r = iR = %. A o) B
p
3 3

Thé tich khéi cau: V = %wf’ = %W[IOTa] = 4()(13#' Chon D.

Cau 8. Mot binh dung nude dang hinh nén (khéng cé day), dung

N P N PR ;A PERN . N . N -~
day nuéc. Ngudi ta tha vao dé6 mot khoi cau c6 duong kinh bang ————————
mét ntta chiéu cao ctia binh nude va do duge thé tich tran ra la
327T . N N oA o . e LA 2, N .
= (dm3). Biét rang khoi cau tiép xudc véi tat ca cac duong sinh
cua hinh nén va toan bo khéi cau chim trong nudc, trong d6 mét

nude 12 tiét dién cta khéi cAu (hinh vé bén). Thé tich nude con
lai trong binh bang
AT (am) B 22T (am), c. 27 (am?). o
3 3 3
Loi giai. Xét phan thiét dién qua truc va ki hiéu cac diém nhu hinh.

s 4 . 327 A __H
Goi R la ban kinh khoi cau. Theo dé, ta c6 EWR :TﬁR:Z.

Khi d6 OH =4R =38. K
Do AOKT o AOHA nen 2L = 1K 6 2 L 4H-22
04 AH \/AHZ +8 AH
327 32w o

Thé tich nudc con lai trong binh: g.AHZ.OH -= =75 ChonB.

Cau 9. Mot cai ly nudc dang hinh nén, dung day nudc. Ngudi ta tha
vao d6 mot khoi cau khong tham nude, c¢6 duong kinh bang chiéu cao
cta binh nuée va do duge thé tich nuée tran ra ngoai la V. Biét ring
khéi cau tiép xtc véi tdt ca cac dudng sinh cta hinh nén va ding

mét ntia khéi cau chim trong nude nhu hinh vé. Thé tich nuée con lai
trong ly bang
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1 1 1

A.T. B. —V. C. =V. D. —V.
m 3 6
Lai giai. Goi ban kinh méat cau la R, suy ra thé tich khéi cau Vi) = §WR3.
2 . KV) 2
Suy ra thé tich nudc tran ra ngoai: V = 5 = EWR3.
Xét phan mit cit qua truc hinh nén va ki hiéu nhu hinh vé.
. 1 1 _ 4R?
Ta co OFZ = OAZ + OO/Z OOOF":ZRR OAZ = 3 °
O/
2 3
Suy ra thé tich khéinon: ¥, ,, = %w.OAZ.OO’ = %w. 4§ 2R= 8192 .

0 s . 2 V
Vay theé tich nuéc con lai trong ly: Vin—V= asz = 3 Chon C.
Cau 10. Ngudi ta dit dugde vao trong mot hinh nén hai khéi cau c6 A
ban kinh 1an lugt 14 ¢ va 2a sao cho cac khéi cAu déu tiép xtc véi =
mat xung quanh ctia hinh nén, hai khéi ciu ti€p xiic véi nhau va

kinh day ctia hinh nén da cho bang

khéi ciu 16n tiép xic v6i day clia hinh nén (tham khao hinh vé). Ban

A. a5, B. 2\2a. C. 3a. D. 8?(1.

Loi giai. Xét phan thiét dién qua truc va ki hiéu cac diém nhu

hinh vé, trong d6 A4 1a dinh cfa hinh nén va BC la dudng kinh 4
day ctia hinh nén c6 tAm day 1a 7. Goi M,N lan lugt 1a tAm cta
hai khéi cAu c6 ban kinh 24, ¢; H, K 1an lugt 1a diém tiép xic cta NAHE
AC v6i hai duong tron tAm M, N.
< MH . RN R M
Vi NK :T va NK /| MH —— NK la duong trung binh trong
tam giac AMH suy ra N la trung diém AM. B 1 C
Khi d6 AM =2MN = 6a = Al =8a.
Mat khac AAICHAAAHM = e _ A & c___ 8 = IC =2a+2. Chon B.

HMZE Z_ (6a)27(2a)2

Cau 11. Ngudi ta ché tao ra mot mén do choi cho tré em theo cac
cong doan nhu sau: Trudc tién, ché tao ra mdt hinh nén tron
xoay cb goc ¢ dinh 14 2a =60° bing thuy tinh cho trong sudt.
Sau d6 dit hai qua cAu nhé béng thiy tinh c¢6 ban kinh 16n, nhé
khac nhau sao cho hai mét ciu tiép xtc véi nhau va déu tiép xic

N
o

v6i mat nén, qua cau 16n tiép xic véi ca mit day cua hinh nén
(hinh v&). Biét rang chiéu cao ctia hinh nén 1a 9 cm. Bd qua bé

day cta cac 16p vo thuy tinh, téng thé tich cta hai khéi cAu bing
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38 40 100
A. Tﬂ (cms). B. Tﬂ (cm3>. C. 37T (cms). D.

Loi giai. Xét phan thiét dién qua truc va ki hiéu nhu hinh vé.
Ta c6 ASAB déu c6 chiéu cao #=9 cm nén ban kinh dudong tron

noi tiép r:§:3.

Tuong tu ASEF déu cé chiéu cao A’ =9—2r =3 nén cé ban kinh
!/
duong tron noi tiép »’ = 3= 1.

Thé tich hai khéi cau bang: %wﬁ —i—%w” = % (cm3). Chon D.
Cach 2. (Dung khi géc & dinh khac 60°) Goi N, 7 1a tAm va ban
kinh ctia qua cAu nhé; M, r, 1a tAm va ban kinh ctia qua cau 1én.
Do cac mat cau tiép xic véi nhau va tiép xdc véi mat nén nén
tam giac SON vudng tai Q, tam giac SPM vuobng tai P.

Hinh nén tron xoay cé géc & dinh 1a 2a = 60° nén ASO = 30°.

1
2

Tacé r,=MP=SM.sin30° Loy - (SO—1)=r=3;
2

#, = NQ = SN.sin 30° zéSN:%(SO—r] —2n)=r=1
Cau 12. Mot ly nuée c6 dang nhu hinh vé. Phan phia trén chia
nuéc c6 dang hinh nén dinh S véi duong kinh day va chiéu cao SO
cing bang 8cm. Ban dau ly chia lugng nuéc c6 chiéu cao 4cm so

1127 (Cm3>.

S

F—%E

B O A

S

N
P

M

o A

&

<1
N

' . o/
v6i dinh S. Cho vao ly nude mot vién bi sit hinh cdu thi nuée dang
1én vira phu kin vién bi. Tinh ban kinh 7 ctia vién bi 1am tron dén
hai chii s6 thap phan. L

A. r=123cm. B.r=128cm. C. r=153cm. D. r=1,78cm.
Loi giai. Pat o bing nta géc ¢ dinh ctia hinh nén.
1 N N N P

Suy ra tana = 5 (do chiéu cao bang duong kinh). g
Ban diu lugng nuéc c6 chiéu cao 4cm nén ban kinh cta dudng )
tron giao tuyén (méit nude véi ly) bdng 4.tana = 2cm. Suy ra thé I T
tich lugng nuéc ban dau ¥, = l7r.22.4 = 16—77 K

3 3 Hi

o

Thé tich vién bi sét 1a: ¥, %7773.

Diat SH =k 1a chiéu cao muc nudc sau khi tha vién bi, ta c6

h=SI+1H =IM* + SM? + IH —"2—— = (5 +1)7; HK:SH.tanoz:g

SM = =2r,
tan o
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Suy ra thé tich ly nudc sau khi tha vién bi: ¥ = %TF.HKZ.SH = %hS = %(1 +\/§)3 r

Taco: V=V, +V, < — (1—&-[) 21277—#‘31 P80 ,x~1,53(cm). Chon C.
Cau 13. Mot chiéc chén hinh tru cé chiéu cao bing dudng kinh qua
béng ban. Ngudi ta dit qua béng 1én chiéc chén thay phan & ngoai

) L, A s 3 s ) . -
ctia qua béng cé chiéu cao bang " chiéu cao cua né. Goi ¥, ¥, lan E

lugt 14 thé tich ctia qua béng va chiéc chén. Khi d6

A. 3V, =2V,.  B. 9, =8V, C. 16V, = 9,. D. 27V, = 87,
Lo&i gidi. Goi # 1a chiéu cao caa hinh tru, 1 ban kinh ctia chén hinh tru, R 1a ban
kinh ctia qua béng. Suy ra #=2R.

Xét phan thiét dién qua truc va ki hiéu nhu hinh vé.
h

Ta c6 OA:OB:R:? o
h h A
T gia thiét suy ra IB=———0I =—.
4 4 B
e e o . —— 3
Ban kinh day cua chén hinh trula »r =14 =+v04° —0I° =
4
—7R 3
Vay ti s6 thé tich: n_3 5 :éw[ﬁ] : h[ h—§—>9V 8V,. Chon B.
v, ar'h 3 (2 4 9
A A 2 N 2 R .z 256 3 o N A
Cau 14. Mot qua cau co thé tich TT( (cm ) duge dat vao mot
chiéc coc c6 dang hinh tru véi duong kinh day 12 6 cm nhu hinh vé.
Phan nho ra khdi chiéc coc ciia qua cau bing (két qua lam tron dén
hang phan tram)

A. 2,00 cm. B. 4,00 cm. C. 4,65 cm. D. 6,65 cm.
L&i gidi. Ti gia thiét suy ra qua cAu ¢6 bén kinh 7 =4 (cm). T
Xét phan thiét dién qua truc va ki hiéu nhu hinh vé.

Khi d6 OM =r=4 cm; BM =3 cm. M —

Tam giac vuéng OBM, ¢6 OB =+OM’* — MB* =+/7 (cm).
Vay chiéu cao ctia qua cAu nho ra khdi miéng céc biang
TB=TO+0OB=r+0B=4++7 (cm)~ 6,65 (cm). Chon D.

Cau 15. Mot hinh cau noi ti€p trong moét hinh nén cut. Hinh cau noi
ti€p trong hinh nén cut 1a hinh ciu ti€p xic véi hai day caa hinh nén
cut va tiép véi mit xung quanh ctia hinh nén cut (tham khao hinh vé).

Biét ring thé tich khéi nén cut g&p d6i thé tich cta khéi ciu. Ti 1é
gitia ban kinh day 16n va ban kinh day nhé ctia hinh nén cut béng
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A 3. B. 2. . L5 p, 305
2 2 2
Loi giai. Chudn héa ban kinh day nhd ctia hinh nén bing 1. Goi 101
ban kinh day 16n ctia hinh nén 14 R>1, » la ban kinh cta hinh T/
cAu. Suy ra chiéu cao ctia hinh nén cut 1a # = 2r. T R
2 -]
Xét mat cat qua truc ciia hinh nén cut va ki hiéu nhu hinh vé. OA B
Tam giac vuong ABC, c6 BC®> = AB* + AC* & (R+1)2 = (R—l)2 +(27)2 =r=+R.
Thé tich khéi cau: ¥, = %M = 4’”;*/3
Thé tich khéi nén cut: ¥, = %(Rz +17 + R.l).ZV = %.@(RZ +R +1>.
Theo gia thiét, ta c6 V, =2V, < 2?”.\/}!?(132 +R +1) = SM?/E Bl LR= 3+2\/§.
Vay ti s6 can tinh: %: 3 +2\/§. Chon D.

Phan 5. Mit cau ngoai ti€p khoi chop

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac vuéng can tai B va BC =a.
Canh bén S4 vudng géc véi day (ABC). Goi H, K lan lugt 14 hinh chiéu vudng géc
cia A 1én canh bén SB va SC. Thé tich cta khéi cau ngoai tiép chép A.HKCB bing

3 3 3
A. 27d’. B. 7% C. V2ra . p. ™
2 3 6
Ldi gidi. Theo gia thiét, ta c6 4BC =90° va AKC =90°. (1)
S
AH L SB
= AH 1 HC. (2) K

®|4H L BC do BC 1 (54B)
Tu (1) va (2), suy ra ba diém B, H, K ciung nhin xuéng

O
A
AC duéi mot géc 90° nén R-%-%ﬁ—g. ‘

2rd* B

Vay V:§WR3: 3“ . Chon C.

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tAm O va BD =gq. Hinh
chi€u vudng géc cia S trén mit phing day 1a trung diém OD . Puong thdng SD tao
v6i mat day mot goc biang 60°. Ban kinh mét cAu ngoai ti€p hinh chép S.4ABCD bang

A. a B. £ c. 2 D. &
2 3 4
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Loi giai. Xac dinh duge 60° = SD,(4BCD) = SDH.

a3, SD=2 va sp= V3.

4 2 2

Ta ¢6 SB* +SD* =4’ = BD*. Suy ra tam giac SBD vudng
tai S. Vay cac dinh S, 4, C cung nhin xuéng BD dudi mot

Tinh dude SH =

gbéc vudbng nén R = %BD = %. Chon B.
Cau 3. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh bang a. Pudng
thing S4 vuong géc véi day (ABCD) va SA=av2. Goi M la trung diém SC, mat
phéng (o) di qua hai diém 4 va M ddng thoi song song véi BD cit SB, SD lan lugt
tai E, F. Ban kinh mat cu di qua nam diém S, 4, E, M, F bang

A a. B. a2. C. %
Loi giai. Dé thay EF // BD.
Ma BD 1 (SAC)= BD L SC——EF 1 SC. (1)
Tam gidc SAC cantai A—— AM L SC. (2)
Tu (1) va (2), suyra SC L(a)=SC L AE.
Lai c6 {BC 1 AB = BC L (SAB)= BC L AE.

BC 154
T d6 suy ra AE L (SBC)= AE 1 SB.
Tuong tu ta cling c6 AF 1 SD. Vay cac dinh E, M, F cung nhin S4 dudi mot goc

SA a2

vudng nén R:—:— Chon D.
2 2

CAu 4. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Pudng thing S4
vudng goéc day (ABCD). Goi H 1 hinh chiéu cia 4 trén dudng thing SB. Ban kinh
mat cAu ngoai tiép ti dién HBCD bang

A a. B. a/2. c. 2. D. ﬁ.
2 2

L&i giai. Goi 0= ACNBD. Vi ABCD 1a hinh vudng 2

nén OB=0D=0C. (1) §

Dé dang chting minh dudc AH 1L HC nén tam giac

AHC vudng tai H va cé O la trung diém canh huyén A

AC nénsuyra OH =0C. (2) :

\ . a2
Tu (1) va (2), suyra R=0H = OB—— Chon D.
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Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a. Tam giac SAB
vudng tai § va ndm trong mat phdng vudng goéc véi day. Thé tich khoi cAu ngoai tiép
hinh chép S.4ABCD bang

A 7r_a3 B \/Emf C 7r_c13 D llx/ﬁmz“?’
S . 3 e .—162 .

Loi giai. Goi O = ACNBD. Suy ra O4=0B=0C =0D. (1)
Goi M la trung diém 4B, do tam giac SAB vudng tai S
nén MS = MA = MB.

Goi H 1a hinh chiéu cia S trén AB. Tu gia thiét suy ra
SH 1 (ABCD).

SAB, suy ra OA=0B=0S. (2)
Tt (1) va (2), ta c6 OS =04 =O0B =0C = OD. Vay O la tAm mit cAu ngoai tiép khoi

a\/z 4 \/571' 3

ch6p S.ABCD, bén kinh R=04="="= nén V = Eﬂm == ¢  ChonB.

Cau 6. Cho hinh chép 0.4BC ¢6 OA=OB=0C=a, AOB=60°, BOC =90°,
COA =120°. Goi § la trung diém ctia OB. Ban kinh mit cAu ngoai tié€p hinh chép
S.ABC bing

A2 B. M. c. 2. D. ﬂ.
2 2 4 4
Loi giai.

Coéng thiic tim nhanh ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép 14 R =+/x* +7* vé6i
® 7 13 ban kinh dudng tron ngoai tiép da giac day.

_ SO* —7*
Y

14 chiéu cao khéi chép.

Xét bai toan. Cho hinh chép S.ABCDEF c6 duong cao SH, tAm dudng tron ngoai tiép
day 1a O. Tinh ban kinh m&t cAu ngoai tiép hinh chép da cho.

e Qua O ké duong thing d song song véi SH thi d 3

® x : S 1a dinh hinh chép, O 1a tAm dudng tron ngoai tiép da giac day, %

14 truc duong tron ngoai tiép day.
e Goi I trén d 1a tAm mait cAu can tim, dét Ol = x. d
Khi x>0 thi O va HS cung chiéu; K U
Khi x <0 thi O] va HS ngugc chiéu. F |\ E
«Ké IK 1 SH thi IK =OH, SK =|SH — x|. A =
H [0 D

e Tacé IS =IC < IK* +SK* =0I* +0C?
< OH? +(SH —x)' = x* +0C*

31



OH’ +SH'-0C* _ _S0'-0C* _$0°—r
28H 25H 2n
« Ban kinh mit cAu cin tim: R = yx? +0C? = x> + 2.

S X =

Ap dung. Tinh dugec AB=a, BC = aﬁ, AC =a/3 nén
tam giac ABC vudng tai B.
Goi H la trung diém AC suy ra H la tdm dudng tron

e o AC a3
ngoai tiép tam giac day nén r =—= 7
Tu gia thiét suy ra OH L (ABC) va tinh duge OH _g
OH a
Goi M latrung diém BH suy ra SM J_(ABC) va SM = TZZ

Trong tam giac vudbng SMH tinh dude SH :%

61\/5 a N a N a«ﬁ

Vay ta co r:T, h:Z va SH =— nén suy ra R:T. Chon B.

CAu 7. Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh g, canh bén

\zf

bing ===, Goi D la diém d6i xting cia B qua C. Ban kinh cta méat cAu ngoai tiép

\S}

hinh chop S.ABD bing

a37 a\35 a\36 a39
A. . B. - - D. P

Loi giai. Dé thay C 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam
gidc ABD nén r =CB =a. Tam giac vuong SHC cb
203
v
3

a
a HC =— nénsuyra SH =a.
V3

2a3\/§ nén R= g Chon A.

SC =

Vay r=a, h=a va SC =

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang can véi
AD=DC=CB=1, AB=2. Goi O la giao diém ctia AC va BD, hinh chiu vuéng géc
cia § xudng mat (ABCD) la trung diém cta OA. Dudng théing SC tao véi mit day
(ABCD) mdt géc bing 60°. Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.4BCD bing

177/59 B 31761 c 31751 D 61m/61

54 81 162 162
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Loi giai. Goi E 1a trung diém AB. D& thdy ABCD la
ntia luc gidc déu nodi tiép dudng tron tAm E nén
r=FEA=1. Tam giac ABC vubng tai C suy ra

AC =3 = HC = 2 BB gpy_ 5.

3
BO _AC _ 3 som Vi3
3

Ta c6 HE = =—= SE = .
2 3 J3
Vaytacé r=1, h=2 va SE:E nén suy ra RzﬂéV:mm/a

V3 6 162

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai 4 va B,

. Chon D.

AB = BC = %AD =a. Canh bén S4 = a6 va vudng géc véi day. Goi E 1a trung diém

cia AD. Ban kinh mat cAu ngoai tiép chép S.ECD bing
A. ﬂa. B. ﬂa. C. ﬂa. D. 114
2 4 6 8
S
Loi giai. Tam giac ECD vuéng tai E nén r = %CD = @.

a.

Chiéu cao &= SA4 = av/6.
Goi N la trung diém 4B. Khi d6

SO =+[SA*> + 40* = \/SAZ +(4AN? + NO?

V114

Suyra R= Ta. Chon C.

e .
==

Cau 10. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vuong tAm O, canh
2a. Mat bén tao véi day géc 60°. Goi H 13 hinh chiéu vudng goéc cua O trén SD. Ban
kinh mat cAu ngoai tiép tt dién HADC bang

A a\/ﬂ. B. a«/ﬁ' C. lla\/g. D. lla\/g.
3 6 20 50
L&i giai. D& thiy O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc ADC nén r = AO = a+/2.
S
H
o I D

Goi K la trung diém A4B. Xac dinh duge 60° = m = SKO.
Suy ra SO = a3 = SD = a+/5.
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 HI _HD OD* 2 2a\3

Ké HI L OD suyra HI 1 (ADC). Ta c6 ~=— suyra HIl =
SO SD SD* 5
Trong tam giac vuéng SOD c6 ! > = 12 + ! ~=OH = a6
OH®> SO* OD 5
Vay ta co r=a\2, h= 2a5\/§ va OH:% nén suy ra R = a\é_ Chon A.

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a4, S4D la tam
giac déu va ndm trong mit phéng vudng géc véi day. Goi M va N 1an lugt 1a trung
diém ctia BC va CD. Ban kinh ctia méat cAu ngoai tiép hinh chép S.CMN bing
A 9BT B. W2 LS p, 2%
6 8 12
Loi giai. Day 1a tam giac CMN vudng tai C nén

1 1 a2 f
2

:EMNfZBDf— Chiéu cao h=SH =—=

Tam O cua dudng tron ngoai tiép tam giac CMN la
trung diém MN;
Ap dung cong thic dudng trung tuyén trong tam

giac HMN tinh duge HO®* = 5a°
., ~ , 2 2 2 11612
Trong tam giac vuéng SHO c6 SO° =SH” + HO" = .
2
Vay ta co r—i h—af 3502:% nén suy ra R:a\1/29_3. Chon D.

Cau 12. Cho tt dién déu ABCD c6 mit cau ndi tiép 1a (S,) va mit cau ngoai tiép la
(S,). Mot hinh lap phuong ngoai tiép (S,) va noi ti€p mat cau (S,). Goi r, 1, r, lan
lugt 1 ban kinh cac mit cau (S,), (S,), (S, ). Khang dinh nao sau day ding ?

A2 1 B.i_2y 2L
rno 3 r 3 n 3 ro A2
c.i_lyyn_ b pi_lyn__1

rn 3 r 3 rn 3 no 33

Loi giai. T dién déu nén suy ra tAm méit cAu ngoai tiép, noi D
tiép ti dién trang nhau va la trong tadm cla ti dién. Goi cac
diém nhu hinh vé, khi d6: , = IK, r, = IA.
— AM=DM A C
Tac6 L =sinIDK = HM = HM l .
7, AM DM 3 M

Mt cAu ngoai ti€p, mét cAu noi tiép hinh lap phuong déu cé B
tam 1a 0. Goi cac diém nhu hinh vé, khi d6: 7, = OE, r, = OF.
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Ta cé r—z—smEFO—OE 1 ' E
7 OF 3 P
r 1 7, el
Vay - == va Z_1 ChoncC PO
£ 3 n \/5 ’ T :_-_-_-:-‘

Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh biang 2 va hinh
chidu cia § 1én mit phing (4BC) la diém H nim trong tam gidc ABC sao cho
AHB =150°, BHC =120°, CHA =90°. Biét tdng dién tich mit cAu ngoai tiép cac hinh

chop S.HAB, S.HBC, S.HCA la %77 Thé tich khéi chép S.ABC bing

A % B. C. D. 4.

w |
o

Loi giai. Goi 7, 7, , 1an lugt 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép
cac tam giac HAB, HBC va HCA.

23

Ap dung dinh 1i ham s6 sin, ta tim duge n=2r= T; r,=1.

Goi R, R,, R, 1an lugt 1a ban kinh mit cAu ngoai tiép cac hinh
chép S.HAB, S.HBC va S.HCA.

2
biat SH=2x>0. Suyra R = rlz—l—S}Z =x*+4, R, =[x’ + , Ry =+x> +1.

Theo dé, ta c6 47R} +47R; +47R; = 47r[3 + 139] 12;” = 2\3/5.

Vay v :%SMBC.SH:% Chon B.

Cau 14. Cho ti dién ABCD vé6i AB=a, CD=0b va cac canh con lai c6 d6 dai bang
nhau. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB va CD va MN = m. Biét ring ton tai
mot mit cAu tiép xic véi 6 canh cia ti dién da cho. Hé thiic nao sau day ding ?

A. ab=m". B. ab=2m". C. 2ab=m’. D. 3ab =2m".
Loi giai. Goi I 1a trung diém cta MN, E la hinh chiéu ctia I 1én BC.
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Tam gidc ACD va BCD lan lugt can tai 4 vAd B nén
BN 1 CD o
— CD 1L MN. Tuong tu ta cing ¢c6 4B | MN
AN 1. CD
nén MN 1a doan vudng géc chung cua AB va CD
—— I la tAm ctia méit cAu thoa yéu cau bai toan.

Ta cé AIEC = AINC — EC =CN =

ABIE = ABIM — BM = BE =

NlQ N|®~

at+b

Suy ra cac canh con lai bing nhau va bing BC = BE + EC =

2 2 2
Tacé:mz:MNZ=BN2—BM2:BCZ—CNZ—BMZZ[a+b] PR

o AR Chon B.
Cau 15. Cho hinh chép déu S.4BC c6é canh day bing a. Goi M, N lan lugt 1a trung
diém ctia AB, BC va P la diém thudc tia déi cia SC sao cho SC =3SP. Biét ring
trong cac mit cau di qua 4, M, N thi mit cAu ngoai tiép tt dién AMNP c6 ban kinh
nhé nhat. Thé tich cta hinh chép S.ABC bing
3 3 3 3
“1*65. B. “3*25. C. "4*5 D. "9*6/5.

Loi giai. Goi (S,) 12 mit cAu duong kinh 4C; (S) 1a mat cAu di qua 4, M, N suy ra

(S) chita duong tron duong kinh AC.

Trong cdc mit ciu chia dudng tron duong
kinh AC thi mat cAu c6 ban kinh nhdé nhat
chinh 1a mat cau (S,).

Tu gia thiét suy ra P €(S,)——CP L AP.

Dit SP— x = SC — 3x.

Trong AAPC c6 AP* = AC* —CP* =a* —16x”; AAPS cb SAZ AP? +SP* =a® —15x°.
"lf 6 s _cor = Vo

Ma SA=SC nén a® —15x* = 9x> = x — SC—“

. 1 a@\2
Vay Vs e ZESAABC'SO = T Chon C.
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Phan 6. Bai toan cuc tri

Cau 1. Mot hinh tru c6 thé tich ¥ khéng d6i. Tim méi quan hé gita
ban kinh r cta day va chiéu cao # cta hinh tru khi dién tich toan

phan dat gia tri nho nhat.

A h=r. B. h=2r. C. h=A/3r. D. h=2r.

Loi giai. Tacé V =nr’h——h= .
nr

Dién tich toan phan: S, =2mrh+ 271t = 2K 427 = K+Z + 2772 > 332712,
v roor

Diu "=" xay ra & g = 2mr? V=t i — 27#? & h=2r. Chon D.
Cau 2. Mot hop siia hinh tru c6 thé tich ¥ (khéng d6i) duge 1am tit mot tAm ton c6
dién tich du 16n. Néu hop stia chi kin mét day thi dé ton it vat liéu nhat, hé thic gita
ban kinh day r va duong cao % la

A h=r. B. h=A/2r. C. h=A/3r. D. n=2r.
Loi giai. Tuong tu nhu bai trén véi chi y S = 2772+ 77>, Chon A.
Cau 3. Trong s6 cac hinh tru c6 dién tich toan phan déu bang S thi
ban kinh 7 va chiu cao # cta khoi tru c6 thé tich 16n nhat 1a

gl el

S, —2
Léi gidi. Ta o6 S, — 2k 2m ——h— S0 27"
27r
S, —2mr’
Khidé V =nr’h=7r" 2= l(;’Stp —27rr3>.
27r 2

S
Xét ham f(;'):rS[p—Zwﬁ. Ta c6 f’(r):—67rr2+Stp;f’(r):0<:>r: 6—tp.

™

. . . S S
Lap bang bién thién ta thay V__ tai r =, fé—tp Suy ra 7 =2, /6—”’ =2r. Chon D.
i ™

CAu 4. Ngudi ta thiét k& mot thung chta hinh tru (nhu hinh vé) c6 N
thé tich ¥ khoéng ddi. Biét ring gia cta vat liéu lam mat day va ndp
ciia thung bing nhau va @it gdp 3 14n so véi gia vat liéu dé lam mit
xung quanh cta thung (chi phi cho méi don vi dién tich). Goi chiéu cao

) . . Ty P . . o h s 1A s -
cua thung la 4 va ban kinh day la ». Tinh ty s6 — sao cho chi phi vat liéu san xuat

r

thuing nhé nhat.
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A.ﬁzl. B.ézz C.ﬁ:6 D.ﬁ:9.
r r r r
<, e 2 2 V
Loi giai. Taco V =n1r"h——h=—.
Tr

Coi ¢ 1a gia tién clia mot don vi dién tich vat liéu dé lam mat xung quanh, suy ra gia
tién cia mot don vi dién tich vat liéu dé lam mat day 1a 3z.
Dién tich mit xung quanh S, = 277.4s —— gia tién m#t xung quanh 1a T, = 277 xt.

Dién tich hai m#t day S, =277 —— gia tién hai mit day 1a T, = 277> x 3¢.

Téng tién hoan thanh san pham: T =T, 4T, = Zt(mfh + 37772) = Zt[z—&— 37rrz]
r

v v 3
=2t|—4—+ 37 | > 2 x 33| =7V 2.
[2r+2r+ W]— I

Dau "="xdyra < ZK =37 V=t p— 6. Chon C.

r
Cau 5. Nam mudén x4y mot binh chta hinh tru c6 thé tich 72m’. Day lam
bing béténg gia 100 nghin dong /m?, thanh lam bang ton gia 90 nghin dong /m?, nip
bing nhom gia 140 nghin dong/m?”. Vay day ctia hinh tru c6 ban kinh bang bao

nhiéu dé chi phi xay dung 1a thap nhat ?

2 J3 3 3
A, —(m). B. —=(m). C. —=(m). D. m).
) ) ) )
L&i giai. Ta c6 V:wzh%h:%:%.
r r

Téng chi phi xay dung 1a: P =10077* 4+ 90.277h + 14077 = 24077 + 90.277;'.7—22

wr
— 24077 + 12260 _ 54052 1 6480 6480 us0if
r r r
Dau "=" xay ra < 24077’ = 6480 S :i(m). Chon C.
r In
CAu 6 Trong tit ca cac hinh nén c6 o dai duong sinh
bang ¢. Hinh nén c6 thé tich 16n nh4t bing l
3 3
A 7r£\/§' B. 271'6\/5'
9 9
3 3
C. 7r€\/§. D. 2weﬁ_
27 27

Loi giai. Goi / (0 </ < () 1a chiéu cao hinh nén, suy ra ban kinh r =~/¢* —i>.

Suy ra thé tich khéinénla ¥ = %wﬁh = %W(@Zh —n')= %7& f(h).

3
Xétham f(h)=0h—h trén (0;¢), ta dugc max f(h):f[%]: ;\%
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. Ddu "=" xay ra @hzi. Chon D.

V3

Cau 7. Trong cac hinh nén cung c6 dién tich toan phan bing S. Hinh nén c6 thé tich
16n nhat khi (7, ¢ 1an lugt 14 ban kinh day va dudng sinh ctia hinh nén)

Vay V.

max

21033
27

C.l=r D. (=2r. B. (=22r. A. (=3
_ 2
Lo giai. Ta 6 S = nrl4mr —— (=S
r
N e
. r
Thé tich V:lm' ¢/ —7rr —7? :l S(S72 727rr4).
3 w*r? 3
Lap bang bién thién cho ham f(r)=Sr* —2nr* trén (0;+0c), ta thdy ham s§ dat gia

tri 16n nhat tai 7 — /4i (=3, ChonD.
vy

Cau 8. Cho hinh nén dinh S c6 day la duong tron tAm O. Thiét dién qua truc hinh
noén 1a mot tam gidc cAn véi canh day bang a va cé dién tich 1a 4*. Goi 4, B 1a hai
diém bat ky trén dudng tron (0). Thé tich khéi chép S.O4B dat gia tri 16n nhat bing
3 3 3 3
AL B. L. c. L. p, Y2
2 6 12 12

Loi giai. Tam giac cAn SCD, ¢6 Sygp = %CD.SO sa = %a.SO—nS'O =2a.

Khéi chép S.04B c6 chiéu cao SO=2a khong dbi nén dé
thé tich 16n nhat khi va chi khi dién tich tam giac 04B lon

nhat. Ma S, :%OA.OB.SiHJTO\B:%rZ.SiHJTO\B (v6i r la
ban kinh dudng tron mat day hinh nén. Do d6 dé€ S, 16n

3
nhat khi sin 40B=1. Khidé ¥, :f—z. Chon C.

Cau 9. Cho mit ciu (S) ban kinh R=5 cm. Mit phing (P)
cdt mét cau (§) theo giao tuyén la dudng tron (C) c6 chu vi
bing 8r cm. Bén diém A4, B,C, D thay déi sao cho 4, B,C
thudc dudng tron (C), diém D thudc (S) (D 4 (C)) va tam giac

ABC déu. Thé tich 16n nh4t cta t dién 4BCD bing i}
A. 2043 cm®.  B. 3243 cm®. D. 60+/3 cm’. D. 96+/3 cm®.

Loi giai. Goi H 1a hinh chigu cia D trén mit phing (P).

Dudng tron ngoai tiép tam giac déu ABC c6 chu vi bang 87 cm.

Suy ra ban kinh dudng tron R = i =4 (cm).
77

Suy ra canh ctia tam gidc ABC bing 4+/3(cm).
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(43) V3

Suyra S, 0 = =12+/3 cm? khong déi.

Do d6 thé tich khéi tit dién ABCD 16n nhat khi d[D,(ABC)| 16n nhat < D va O
nim ciing phia so v6i mat phiang (P) va D, O, H théng hang < DH = DO +0OH

= DO+OA* — AH* =5++/25-16 =8. Khido V,_, :%.12\/3.8: 3243 cm®. Chon B.

Cau 10. Trong tat ca cac hinh chép ti giac déu noi tiép mat cau
¢6 ban kinh bing 9, hinh chép c6 thé tich 16n nhit bing

A. 484 B. 529.
C. 576. D. 625. .
L&i giai. Gia st hinh chop ti giac déu 1a S.4BCD. Xét phan mat H
cit qua dudng cao va ki hiéu nhu hinh vé.
Pat AB=BC=CD=DA=a (0<a<92| va SO=h(0<h<18). a c
E

2
Thé tich khi chop: V; 0 = % AB = ”%

2
Tam gidc SAE vuéng tai 4 nén A0’ —S0.0E—h(lSh)e;[#J =h(18—h).

Khi d6 V; 400 :%hz (18—h). Xét ham f(h)=HK (18—h) trén (0;18), ta duge f(h) dat

gi tri 16n nhat tai #=12—— GTLN caa V ,,., bing 576. Chon C.
Cau 11. Cho hinh nén (.#]) c6 dinh S, chiéu cao z Mot hinh
non (./;) ¢6 dinh 1a tdm cua day (.4;) va c6 day 1a mot thiét dién
song song véi day cta (.#]) nhu hinh vé. Khéi nén (.4;) c6 thé

tich 16n nhat khi chiéu cao x bing

Al B. 2. c. 2t D.

2 3 3
Loi giai. Xét mit cit qua truc hinh nén va ki hiéu nhu hinh vé. i
Véi O, I 1an lugt 1a tdm day caa hinh nén (4;), (.4;); R,r lan T h
lugt 1a cac ban kinh ctua hai dudng tron day cua (-1;), (13). Y :m ’

O R
_ R(h—

Ta c6 £:L<:>h r_r r= ( x).

SO R h R h
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1 , 1 R(h-x) 7R

Thé tich khéinén (-4;) 1a: Vi =A== xx(h—x).
Xét ham f(x)=x(h—x) =x° —2h* +Fx trén (0;4). Ta c6 f'(x)=3x" —4hx+ 1
=h
fl(x)=0& . Lap bang bién thién tim dugc f(x) dat gia tri 16n nhét trén
X =—
3

khoang (0;4) tai x :g. Chon B.

Cau 12. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 thé tich
béng 1. Goi (/") 1a mot hinh nén c¢6 tAm dudng tron day
trung véi tAm caa hinh vuéng ABCD, d6ng thoi cac diém
A', B',C', D' nam trén cac duong sinh cta hinh nén nhu
hinh v&. Thé tich khéi nén (-4") ¢6 gia tri nhé nhat bing

A B. 2",
3 4
c. 2", D. 2T,
8 16
Loi giai. Xét phan mét cit qua truc hinh nén va ki hiéu nhu hinh 5
vé. V6i I, H lan ludt 1a tAm cta hinh vuéng ABCD, A'B'C'D’' va
dinh A’ nam trén dudng sinh EF cta hinh nén. H|_\A'
Hinh 1ap phuong c6 thé tich bing 1 nén A4’ = HI =1, A'H = g I AF
i
it EH = x (x> 0). Khi do, taco 20 = AH ¥ 2 prod2(xt)
EI FI x+1 2FI 2 X
2 3
2 - X +1
Thé tich khéinén (47) la: Vir :lﬂrzEI :lﬁ[erl] (x+1)= E( > )
' 3 6 x 6 x

(x +1)

2

Xét ham s6 f(x)=
x

5 o 2)e )
trén (0;+00). Ta co f'(x)=-————. Lap bang bién
x

thién tim duge min f(x):2 tai x =2. Suy ra minV, . :9—7T. Chon C.
(07+2¢) 4 g :

Cau 13. Trong cac hinh nén noi ti€p mot hinh ciu cé ban kinh
bing R khéng d6i, tinh chiéu cao # va ban kinh mat day r cta
hinh nén c6 thé tich 16n nhAat.

A h=3R ;= 22p B. h=—R; r=>R

3 YN

C-hzéR;rzﬁR. D.h:ER;r:lR.
3 3 2 2
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M

Loi giai. Xét phan mat cit va ki hiéu cac diém nhu hinh vé. ‘\

Tam giac AKM vudng tai K nén IK’ = AI.IM ——r* =h(2R—h). " V<

Thé tich khéi nén: Vir = Lon=Lmw (2R—h). \/
N3 3 Y

Cach 1. Ta c6 %whz (2R—h):%7rh.h.(4R—2h) < %w.[h”’*;“{ Zh] = 32;T1R .

D4au "=" xay ra h:4R—2h<:)h:§R. Suy ra 7:¥R va ﬁ:\/f
r
Cach 2. Xét ham f(h)=i* (2R —h)=—i’ +2Ri’; c6 f'(h)=—3>+4Rh.
Lap BBT tim dugc f(4) dat GTLN trén khoang (0;2R) tai 4= %R. Chon A.

Cau 14. Cho mit cAu (S) ¢6 ban kinh R khéng d6i, hinh nén (1) S
b4t ki noi tiép mit cAu (S) nhu hinh vé. Thé tich khéi nén (.47) 1a H

2 N N RN ., .72 A, 9 V > \77/
V,; thé tich phan con lai la V,. Gia tri 16n nhat cua 71 bang
2

A — B. 2 C. 4—9 D. 2
49 76 81 81
L&i giai. Thé tich khoi cau: V = 4R Tac V,=V -V, hon 1
3 v, V- V_,
14
V. . 14 s 1 e .
Suy ra 7 16n nhat < — nho nhat <V, dat gia tri 16n nhat.
2 1
3
Nhu bai trén tim duge GTLN cta ¥, bing 321 R . Khi d6 n = % Chon B.
2

CAu 15. Mot hat ngoc trai hinh cAu c6 ban kinh R dugc boc trong
mot hop trang stic dang hinh nén ngoai ti€p mat cau nhu hinh vé.
Héi nha san xuat phai thiét k& hop trang stic hinh nén cé chiéu cao .
# nhu thé nao dé hop qua d6 c6 thé tich nhoé nhat. < )

A. h=22R.  B.h=3R. C. h=4R. D. h=5R.
Loi giai. Xét phan mét cit qua truc hinh nén va ki hiéu nhu hinh. 3
Dbat SI:x(x>R). Khidé #=8S0=x+R va SK =+/x* —R*. K,

R(R
Tacs ASKTesAsS0d =K _IK 4o RER+x) A O B
SO 40 Ji _R?

X ) R2 2 2 R 2

Thé tich khéi non: ¥, = Lo so— L RAREA) ) +R)="R (Rt
3 (x —R? ) 3 x-R
(R+x) x> —2Rx—3R? x=—R

Xét f(x)=-—"2 trén (R;4o00). Tacb == "= = flx)=0& )
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Lap BBT tim duge f(x) dat GTNN trén khoang (R;+o0) tai x =3R.
R (R + x)
Vx*—R®
Cau 16. Cho ntia hinh ciu ban kinh R khong d6i. Mot hinh
nén cé chiéu cao 4, ban kinh day la r tiép xtdc véi ntia hinh

cau nhu hinh vé (hai dudng tron day la ddong tAm va ciing thudc ... <

mot mat phing). Khi dién tich xung quanh ctia hinh nén l1a nhé

Suy ra 2= SO =4R va ban kinh dudng tron day r = 40 = =+2R. Chon C.

nh4t, khdng dinh nao sau day ding ?

A h=r. B. h=+/2r. C. h=A/3r. D. /=23
Loi giai. Xét phan mét cat nhu hinh vé.

.1 1 1 1 1 1 R*?
e R !

R R
Goi ¢ 1a duong sinh —— > =h* +7° =— = +77°. po
72
. 2y 277
Dién tich xung quanh: § =277l =277, |——— 471> =————
r 2r* —37°R?

Xét ham f(r)=——=——= trén (R;+o0). Tacoé f'(r)=

r»—R? (rZ—RZ)\/rZ—RZ'

Lap BBT tim dudc f(r) dat GTNN trén khoang (R;—l—oo) tai r = \/gR.

2.2
erRz =3R?>=h=+/3R. Suyra h:x/i hay #=+/2r. Chon B.
2

r

Khi @6 #* =

CAu 17. Cho mét hinh nén cé chiéu cao /4 va ban kinh caa dudng
tron day la R. Mot mit phdng (P) thay d6i song song véi mit ﬁ

chtta day ctia hinh nén va cit hinh nén theo mot dudng tron giao
tuyén (C). Dung hinh tru (') ¢c6 mot day la dudng tron (C) va

day con lai ndm trén méit day caa hinh nén nhu hinh vé. Khi khoi
tru (#') c6 thé tich 16n nhat, goi 4’ 1a chiéu cao

cta (#) vi R’ 1aban kinh ddy ctia (). Khing dinh nao sau day diing ?

A H :lh; R’:lR. B. h’:lh; R/:ER.
2 2 3 3
C. h’:lh; R’ :éR. D. #’ zéh; R’:lR.
4 4 4 4
Loi giai. Thé tich Vi =mR"h. Tas& biéu dién /' theo R’ déxét ham f(R’).
Xét phan mét cit qua truc va ki hiéu nhu hinh vé. 4
Khi d6 HC=R,0D=R' va OH =}/ D
o
Do AAOD < AAHC nén e 220 90  AH—OH 0D
AH HC AH HC 5 H
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h—h R
&

/
:—*—>h/:h.R_R .
h R

_p! 3 13
Khi d6 7, :WR’Z_h_u:nh[R’Z—RT]. Xét ham f(R')=R" —RR trén (O;R) ta
_p/
duge f(R') dat GTLN tai R':%R h’:h.RRR :g. Chon B.

Cau 18. Cho khéi g6 hinh tru c6 ban kinh 3(cm) va chiéu cao
6(cm), day la hai hinh tron tAm O va O’. Puc khéi gb nay

tao ra hai khéi nén c6 dinh nam trén 00’ va day trung véi
hai day ctia khoi gb sao cho géc ¢ dinh bang 60° (nhu hinh vé)
va Ol =x (3«/5<x <3\/§). Gia tri nhé nhét cta tong dién

tich xung quanh hai hinh nén da duc bang
A. 127r(cm2>. B. 147T(cm2). C. 447r(cm2).

a70 _ 0
Loi gidi. Xét tam gidc vuéng 104, cb {}‘UO =30 N

O=x «/5

. 9 N z N 2
Suy ra dién tich xung quanh cuaa hinh nén nay: §, = 7r§x2.

Tuong ty, ta c6 dién tich xung quanh cta hinh nén con lai la: S, = wg(é —x)2 .

. 27 21 (x+6—x)
Khi d6 S, +5, :?{x2+(6—x) ]z?.Tzlzw(cmz).
Diu "="xayra < x=6—x < x =23(cm). Chon A.

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh
vudng canh bang 24. Canh bén S4 = 4a va vudng géc véi
day. Goi M 1a mot diém trén canh SA (khac 4 va §).
Mit phing (o) qua M va vudng géc véi SA cit
SB, SC, SD lan lugt tai N, P, Q. Hinh tru (') c6 day la

duong tron ngoai tiép ti gidc MNPQ va c6 mdt dudng

sinh 14 MA nhu hinh vé. Khi khéi tru (#) c6 thé tich 16n nhat thi ti s i—ﬂj bang

AL B. L c. 2 D. 3.
2 3 3 4
Loi giai. Chon a=1. Dat AM =x, suyra SM =4—x.
S MN :%éMN: SM.AB: 4—x'
AB SA SA 2

MN\/EZ(4—x)\/5.

Chiing minh duge MNPQ la hinh vuéng nén RW) = 5 1
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Khi d6 thé tich khi tru: ¥, = 7R*.AM = %x (4—x).

Xét ham f(x):x(4—x)2 trén (0;4), ta dugc %%(f(x):% tai x:%
3
Khi d6 GTLN ctia ¥, bing 2ot | = 2272 | g3 SM_4°% _2 cpop c,
' 27 |7 27 sA 4 3

Cau 20. Cho hinh tru c6 day la hai duong tron (O;R) va (O’;R), chiéu cao bing
dudng kinh day. Trén dudng tron tdm O 1dy diém 4, trén dudng tron tdm O’ 14y
diém B. Thé tich cta khoi ti dién OO’AB c6 gia tri 16n nhét bing
AR B & c. V3R
2 3 3
Loi giai. Ké duong sinh AM va BN nhu hinh vé.
Dit AB=«x (2R<x<2RJ§). Ta c6

1 1(2 1
Voous = E‘VA.OO/BN = E'[EVAON,MO’B] = E'VAON.MO’B =V, mom-

Tam giac vudng AMB, c6 MB=~AB* — AM?> =~/x* —4R’.

2 2
Tam giac cAn O'MB, tinh dugec O'H = M
2
Coas 1 R
Khi 46 Viay =V, iy = 5 Saos-AM = g.\/(x2 —4R*)(8R* —x*).

Khao sat ham ta dugec GTLN cta 7,

00'AB

3
bing R? dat tai x = RV6. Chon B.

Cach 2. Dung cong thiic nhanh v, = %OO'.AB.d(OO’, AB).sinm.
) . == —— — MB
Trong do d(OO ,AB) =0'H; sinO0', AB = sin AM, AB = sin MAB = B
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