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Bir 1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM SO

) Cho ham sé y = f(x) xdc dinh trén (a;b). Khi d6

@ Ham s dong bién trén (a;b) néu y

Vxi, x2 € (a;b): x1 <x2= f(x1) < f(x2) Fx2) ;__//
flx) ==

— Trén khoang (a;b), dd thi 12 mot "duong di 1én" khi xét tir trai ! !
sang phai. ol = s %

& Ham sb nghich bién trén (a;b) néu y

flxr) ==
Vxy, xo € (a;b): x1 <xp = f(x1) > f(x2) f(x;) A
% X

— Trén khoang (a;b), do thi 1a mot "dudng di xuéng" khi xét tu |
trai sang phai. 0 X

E®) cCdc tinh chét thudng ding cho ham don diéu
@ Cho ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (a;b). Xét m,n € (a;b).

® Néu f(m) = f(n) thim =n. ® Néu f(m) > f(n) thim > n.

® Néu f(m) < f(n) thim < n. @ V6i k 1a mot s6 thyc cho trude, phuong trinh
f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém thuc trén
(a;b).

@ Cho ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (a;b). Xét m,n € (a;b).

® Néu f(m) = f(n) thim=n. @ Néu f(m) > f(n) thim < n.

® Néu f(m) < f(n) thim > n. @ V6i k 1a mot s thyc cho trude, phuong trinh
f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém thuc trén
(a;b).

B Lién hé giltra dao ham va tinh don diéu
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a;b).

® Néuy' >0, Vx € (a;b) thi y = f(x) dong bién trén (a;b).
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

@ Néuy' <0, Vx € (a;b) thi y = f(x) nghich bién trén (a;b).

2 A N 2 2 . - o A7 .
Chu y: Ddu bang xay ra chi tai cdc diém "roi nhau".

B-CAC DANG TOAN THUONG GAP
BUOI SO 1

& Dang 1. Tim khodng don diéu cGia mdt ham sé cho trudc

a) Tim tip xdc dinh 2 ctia ham sb.

b) Tinh Y/, gidi phuong trinh y = 0 tim c4c nghiém x; (néu co).

¢) Lap bang xét diu y' trén mién 2. Tit diu ¥/, ta suy ra chiéu bién thién ctia ham sd.
®@ Khoang y’ mang ddu —: Ham nghich bién.
®@ Khoang y’ mang dau +: Ham dong bién.

A O Nnj thice béc nhédt: y = f(x)=ax+b (a#0).

X —o0 _l_? +oco
a

ax+b Trdi dduvéia 0 Cing ddu vdia

9 Tam thitc bdc hai: y = f(x) =ax’> +bx+c (a#0)

— Néu A < 0 thi tam thiic v6 nghiém, ta cé bang xét ddu:

X —oo o0
F(x) Cing ddu vdi a
— Néu A = 0 thi tam thitc ¢6 nghiém kép x| = xp = 5 ta co bdng xét ddu:
a
b
X —oo —— —+oo
2a
fx) Cing dauvéia 0 Cing ddu vdia

— Néu A > 0 thi tam thiic ¢6 hai nghiém phdn biét x,,x,, ta c6 bdng xét ddu.:

X —oo X1 X2 —+oco

fx) Cingdduvéia 0 Trdidéuvéia 0 Cingdduvdia

9 Déi véi tam thitc tir bdc 3 trd lén ta xét ddu theo nguyén tdc:

— Thay 1 diém xy € 7 gdn vdi x,, bén 6 phdi ciia bdang xét ddu vao f(x) va xét theo nguyén
tdc: Ddu ciia f(x) doi ddu khi qua nghiém don, boi 1é va khong doi ddu khi qua
nghiém boi chan.

— Nghiém boi chdn la nghiém cé dang (x—a)" = 0 (vdi n = 2,4,6,...). Nghiém don
x—b=0, béi lé c6 dang (x—b)" =0 (vdéin=1,3,5,...).
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> Vidu 1. Tim cac khoang dong bién, nghich bién ctia ham s6 y = x> — 3x% + 1.

® Loi gidi.

1 2 X < A . < A 2 N A 1
¢ Vidu 2. Tim cac khodng dong bién, nghich bién ctia ham s6 y = §x3 +4x+1.

® Loi gidi.

> Vidu 3. Ham s6 y = —x> + 3x — 4 ddng bién trén khoang nao dudi day?
(A) (o1 —1). (—ei=1) va (1;+o0).
@(1§+°°)- D) (-1;1).

® Loi gidi.

$> Vidu 4. Cho ham sb y = x> 4+ 3x> — 2. Ménh d2 nao duéi diy ding?
(A)Ham s nghich bién trén khoéang (1;5).
Ham s6 dong bién trén khodng (—oo; 1) va (2;4o0).
(C)Ham s nghich bién trén khodng (—oo; —2) va (0;-+eo).
(D) Ham sb dong bién trén khoang (—oo; —2) va (0;4o0).

® Loi gidi.
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> Vidu 5. Ham s6 y = —x* +2x® — 2x — 1 nghich bién trén khoing nao sau day?

B (~e-1): (5it=)  ©(=. (D) (oo ).

$> Vidu 6. Ham s6 y = x* 4 8x 4 5 nghich bién trén khoang nao dudi day?

(A) (0;+0). (—o0;—6). (©)(~6;0). (D) (—o0; +o0).

® Li gidi.

’ A 3 2 . N A -
S Vidu 7. Chohamsoy = )% Khang dinh nao sau day ding?
x —

(A)Ham s déng bién trén cdc khodng (—o0;3) va (3;+o0).
Ham s6 nghich bién trén céc khoang (—o0;3) va (3;+o0).
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(C)Ham s6 nghich bién trén R\ {3}.
@ Ham s6 dong bién trén R\ {3}.

4 N A 3 - A PN Lt FA P
$> Vidu 8. Chohamsoy = T)lc Ménh dé nao dudi day dung?
X
(A)Ham sé ddng bién trén mdi khodng (—oo;—1) va (—1;+eo).
Ham s6 nghich bién v6i moi x # 1.
@Hém s6 nghich bién trén tap R\ {—1}.
@ Ham s6 nghich bién trén mbi khodng (—oo; —1) va (—1;+o0).

® Loi gidi.

$> Vidu 9. Ham s6 nao sau dy nghich bién trén tiing khoang x4c dinh ctia n6?

- 2+ 1 =) 5
Ay=1 ®y=2T ©y:2’;_1, @yz_ﬁ_l-

x+1° x—3"

o Loi gidi.

> Vidu 10. Ham s6 y = v2x — x2 nghich bién trén khoang nao sau?

&) (0;1). (0:2). ©1;2). (D) (1;+).

® Loi gidi.
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-’ . 9 N A t - 2 A
$> Vidu 11. Tim cac khoang don diéu ctiia ham s6 y = tanx trén (O; g)

’ P LN - N A . 2yt n
$> Vidu 12. Tim cac khoang don diéu ctia ham s0 y = sin2x — 2 cosx — 2x v4i x € <_§; —).

® Loi gidi.

$> Vidu 13. Cho ham s6 y = f(x) = x® + x? 4 8x 4 cosx, vdi hai s6 thuc a,b sao cho a < b. Hiy so
sanh f(a) véi f(b)?

o Li gidi.
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$> Vidu 14. Tim cédc khodng dong bién, nghich bién ctia ham sb
—x+2 néux < —1
y= — 2+ 2x+7 néu —1<x<2
3x-3 néu x > 2
® Loi giai

> Vidu 15. Tim céc khoang dong bién, nghich bién ctia ham s6:
a) y:|x2—2x—3}. b) y:‘x2—4x—|—3|—|—4x+3

 Loi gidi.
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$> Vidu 16. Ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x) = x?(x +2). Phat biéu nao sau day la ding?
(A)Ham sb nghich bién trén cdc khodng (—oo; —2) va (0;+o0).
Ham s6 dong bién trén cic khodng (—oo; —2) va (0; +o0).
(C)Ham sb dong bién trén khoang (—2;+oo).
@ Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;0).
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

& Dang 2. Tim khodng don diéu cGa ham s bdng hinh anh dé thi cho truéc

@ Néu dé bai cho dd thi y = f(x), ta chi viéc nhin c4c khoang ma do thi "di 1én" hoic "di xubng".
® Khoang ma do thi "di 1én": ham dong bién;
@ Khodng ma do thi "di xuéng": ham nghich bién.
@ Néu dé bai cho do thi y = f’(x). Ta tién hanh 1ap bang bién thién clia ham y = f(x) theo cdc budc:
@ Tim nghiém cta f’(x) = 0 (hoanh d9 giao di€ém vdi truc hoanh);
@ Xét dau f'(x) (phan trén Ox mang diu duong; phan dudi Ox mang diu am);
@ Lap bang bién thién ctia y = f(x), suy ra két qua tuong ting.

$> Vidu 17. Cho ham sb y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu hinh bén dudi

X | —oo -2 1 +oo
y' + 0 - 0 -+

Ham s0 da cho dong bién trén khoang nao sau day?

&) (0;1). (3:4). (© (-2:4). D) (—4;2).

® Loi gidi.
& Vidu 18.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau. Ham sb | —o 0 5 T
y = f(x) dong bién trén khodng nao sau day? 70 T
B) (—:5). (0:2). ; o
© 2:4<). D) (03+<0). N
— 00 3
® Loi gidi
> Vidu 19.
Cho ham s y = f(x) lién tyc trén R va c6 d thi nhu hinh bén. Khang dinh nao Y
sau day ding? /N7 /
(A)Ham sé déng bién trén khoang (1;3). o\l 2 )X

Ham s6 nghich bién trén khoang (6; o).
(C)Ham s déng bién trén khoang (—oo;3).
(D) Ham sb nghich bién trén khoang (3;6).

y J/ J J

e

D 15 gidii
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$> Vidu 20. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién sau. Khang dinh nao sau day la diing?
(A)Ham sb nghich bién trén R\ {2}. = 5 o
Ham s6 dong bién trén (—o0;2) va (2;+o0). ” _ _
(C)Ham s6 nghich bién trén (—o0;2) va (2; o). ) T
(D) Ham s6 nghich bién trén R. y T T~ 5
® Loi gidi.
$> Vidu 21. Yo y=f(x)

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, ham sd y = f’(x) c6 dd thi nhu
hinh bén. Ham s y = f(x) dong bién trén khoang nao trong cic khoang sau

() (—o01=2); (11 +00). (=2:-+) \ {1}.

(©) (~2:+e0). (D) (=5;-2).

B Dang 3. Tim m dé hém sé y = ax® + bx® + cx + d don diéu trén R

a=0
PN . a>0 .
a) Ham s6 dong bién trén R thi|y > 0,Vx e R | & {A <Ohoéc suy bien ¢ b =0
V= c>0.
a=0
N % 9 o R A <y a<0 & ok
b) Ham so nghich bién trén R thi|y’ <0, Vx e R | & A <Ohoac suy bién ¢ b =0
y =
c<O0.

> Vidu 22. S6 gia tri nguyén ctia tham s m d& ham s6 y = x> — 2mx? +4x — 1 déng bién trén R 1a

(A)2. Vo $6. (©)s3. D) 4.

® Loi gidi.
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y J/ J J

nghich bién trén R.
@ m<-3,m>1.

B) -3<m<1.

’ A ., . o A RETEY A 1
¢ Vidu 23. Tim tat cé cac gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = —§x3 —mx*+(2m—3)x—m+2

©-3<m<1. D) m<1.

® Loi gidi.

B1<m<2.

R
(A1<m<2.

$> Vidu 24. Tim tit ca cdc gid tri ctia m d€ ham s& y = (m — 1)x> —3(m — 1)x* 4+ 3x +2 ddng bién trén

©1<m<2. D1<m<2.

o Ldi gidi.

b) Ham s6 dong bién trén titng khoang xic dinh ctia né < |y > 0| < ad —cb > 0.

¢) Ham sb nghich bién trén tiing khoang xac dinh ciané < |y < 0|< ad —cb < 0.

& Dang 4. Tim m dé hém y = aiiz don diéu trén tirng khodng xdc dinh
cX 1
, ad —cb
a) Tinh yl = m

khoang ma no xac dinh.

@mgl. m§—3.

¢ Vidu 25. Tim tit ca céc gia tri thuc ctia tham sd m dé€ ham s6 y =

X+ 2—m . oA ~ .
——  nghich bién trén céac

©m<—3. @m<1.

 Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

’ A P o2 . o A d N A -x _|_ m A A A A N 2
¢S Vidu 26. Tim tat cé gia tri ctia tham so6 m dé€ ham s0 y = ] luon dong bién trén ting khoang
X

xac dinh.
(A)m € (—o0;—1) U (1;4o0). B me[-1;1].
@mER. @me(—l;l).

D L&i gidi.

%& Dang 5. Bién luén don diéu cla ham da thic trén khodng, doan cho trudc

& Loai 1: Tim diéu kién ctia tham s6 d& ham s6 y = ax® + bx? + cx +d don diéu trén toan mién xic dinh
R.

a=0
PN . a>0 .
® Ham s6 dong bién trén R thi |y’ > 0,Vx € R @{A <Ohoéc suy bien ¢ b =0
V= c>0.
a=0
< A . CA N <7 a<0 o CA
@ Ham s6 nghich bién trén R thi|y <0,Vx € R|< A <Ohoac suy bien ¢ b =0
y =
c<O0.

& Loai 2: Tim diéu kién ctia tham s& d€ ham s6 y = ax® + bx? + cx 4 d don diéu trén khoang con ciia
tap R.
Ta thuong gdp hai truong hop:
® Néu phuong trinh y = 0 giai dudc nghiém "dep": Ta thiét 1ap bang xét dau y’ theo cac nghiém
vita tim (xét hét cdc khd ndng nghiém tring, nghiém phdn biét). Tu d6 "ép" khoang ma diu y’
khong thda man ra khdi khoang dé bai yéu cau.
@ Néu phuong trinh y = 0 nghiém "x4u": Ta st dung 1 trong 2 c4ch sau
Cach 1. Dung dinh 1y vé so sdnh nghiém (sé ndi ré6 hon qua bai gidi cu thé").
Ciach 2. C6 1ap tham s6 m, dung dd thi (cdch nay xét sau).

& Loai 3: Tim diéu kién ctia tham s6 dé ham s6 y = ax* + bx> + ¢ don diéu trén khoang con ctia tap R.

@ Giai phuong trinh y' = 0, tim nghiém.

@ Bién luan cic trudng hop nghiém (nghiém triing, nghiém phdn biét). Tit d6 "ép" khoang ma diu
y' khong thoa man ra khoi khoing dé bai yéu cau.

1) Cach 1. Bién luén (déi véi cach nay phuong trinh y =0 ¢6 | A = (cx+d)*))

® Buéc 1. Tap xdc dinh va tinh dao ham y'.

y J/ J J
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x1 = theom
© Buéc 2. Giai phuong trinh y/ =0 < | .
Xxo = theom

N —b+ VA —b— VA
congthicx; = ——— xp=———
2a 2a
@ Budc 3. Lap bang bién thién bién luan.
2) Cach 2. Ap dung cong thitc ddu ctia tam thiic bic hai.

@ Budce 1. Tap xac dinh va tinh dao ham y'.

® Buéc 2. Néu y' 1a mot tam thiic bac hai c6 dang y/ = Ax? + Bx+C, A # 0. Khi d6,

a >

. |AZO0 P A
@ Neu { - 0 <y >0, Vx € R suy ra ham s dong bién trén khoang (a,b), (a,+)...

. |[A<0 £ o )
@ Neéu { - 0 <y <0, Vx € R suy ra ham s dong bién trén khoang (a,b), (a,+)...

a<

(A>0

® A >0 thiy =0 c6 hai nghiém x;,x; khi d6 | x; < x) < a0 < f;- "(a) 20
(7S¢
(A>0

@ A>0thiy =0 c6 hai nghiém x;,x; khi d6 | o < x; < x» &< Igy/(a)>0
(3 S¢

® A >0 thiy =0 c6 hai nghiém x1,x, khi d6|x; < o < x, & {A yi(a)go.
A-y'(B)<0

3) Cach 3.
C6 lap tham s m, tire 1a bién doi f/(x,m) > 0 (< 0) < g(x) > m (< m).

@ Budc 1. Xac dinh tham sb d€ ham s6 f x4c dinh trén khoang da cho.

® Budc 2. Tinh f’(x,m), van dung dinh 1 1 vdo c4c ham sb thudng gip trong chuong trinh.

@ Budc 3. D€ giai bai toan dang nay, ta thuong st dung cic tinh chit sau.

¥ Néu ham sb dong bién trén (a;b) thi
R
f/(x) Z O,VXG [a’b] y ¢O lap tham so m

1¥” Néu ham sb dong bién trén (a;b) thi
A
f/(x) <0,Vx e [a;b] ¢ ¢6 1ap tham s6 m

[a:b]
5 ax+b A { d} N
(=g — _ _ 4
Neu f(x) p— (ad — bc # 0) c6 tap xac dinh 7 = R\ : thi
N A o5 2R ~ . ad—bc
& Ham sb dong bién trén (L;+-oo) khi ———— >0, Vx € (L;+o)
(ex+d)
ac—bd >0 ac—bd >0
- d = d
_ L,oo —— <L
oo | -L<

> g(x) > h(m), Vx € [a;D] & r[znbr]lg(x) > h(m).

> g(x) < h(m), Vx € [a;b] < ming(x) < h(m).
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

o d—b
£ Ham sb ddng bién trén (L;+eo) khi ———— < 0, Vx € (L;+oo)
(ex+d)
ac—bd <0 ac—bd <0
s 4 4 d
L (L f<r
I

A trong mot s6 bai todn tham sé m cé chita tham sé m bdc hai va bdc mot thi khong thé cé ldp m duoc
nén ta phdi bién ludn.

I¥" Goi S tdp nghiém ctia A - f/(x) > 0 thi § = R hodc S = (—o0;x1 ) U (x2; +0).

1" Khi d6 diéu kién: A - f'(x) > 0,Vx € [a;b] < [a;b] C S.

1" Khi d6 diéu kién: A - f'(x) < 0,Vx € [a;b] & [a;b] C [x1;x2).

- A 1 . N A . N oA A 2 ~ .z .
$> Vidu 27. Chohamsoy = §x3 — mx? 4 4x +2m, v6i m 1a tham s6. Goi S 1a tip hop tt ca cac gid tri

nguyén ctia m dé€ ham s6 dong bién trén R. Tim tap S.
@S:{mEZHml>2}. (B) §={-2;-1;0;1;2}.
(©)s={-1,0;1}. D) S={meZ||m|l>2}

® L3i gidi.

$> Vidu 28. Gia tri m d&€ ham s6 y = —x> +mx? — m ddng bién trén khoang (0;2) 1a

(A)0<m<3. B) m > 3. (©me[1;3]. (D) m < 3.

® Loi gidi.

y J/ J J
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 29. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cda tham s6 m d& ham sé y = x> — 3(m + 2)x> + 3(m? +
4m)x + 1 nghich bién trén khoang (0;1)?

(A) 1. ® 4. (©3. D) 2.

D Ldi gidi.

$> Vidu 30. Tim tit ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m dé ham sb y = x* — 2(m — 1)x> 4 m — 2 dong
bién trén khoang (1;3).

@me [—5;2). (B) m € (—o0;—5). @me (2;400). @me (—o032].

® Loi gidi.

& Dang 6. Bién ludn don diéu cla ham phén thirc trén khodng, doan cho truéc

ax-+b
cx+

™ Loai 1. Tim diéu kién ctia tham s6 d€ ham y = don diéu trén ting khoang xac dinh.

ad —cb

@ Tinhy = ——.
— (cx+d)?

@ Ham sb dong bién trén tiing khodng xac dinh ciané < |y > 0|< ad —cb > 0.

® Ham sb nghich bién trén tiing khodng xac dinh ctia né < |y < 0|« ad —cb < 0.

N o b d
& Loai 2. Tim didu kién dé ham y = “xi ~ don digu trén khoding (m:n) C R\ {——}.
cx c
ad —cb
® Tinhy = —.
Y (cx+d)?
@ Ham s dong bién trén khoang (m;n):
y >0 ad—cb>0
& d < d d
—— ¢ (m;n) ——<mhoic ——>n
c c c
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

® Ham s6 nghich bién trén khoang (m;n):

S d

=
S ¢ mn)

ad —cb <0

d . d
——<mhoac ——>n
C C

A % Baitodn: Cho ham s6| f(u(x))
sé f déng bién (nghich bién) trén (a;b).

xdc dinh va c6 dao ham trén (a;b). Xdc dinh tham sé m dé" ham

X Nhén xét: doi véi cdc bai todn ddic dn phu ta sit dung tinh chdt sau:

khi do

KX Tinh chét: det|t = u(x), Vx e (a;b) = mint <t < maxt
(a;b) (asb)
@ Néu|f(u(x))

bién trén | mint;maxs |.
(a:b)  (ab)

@ Néu| f(u(x))

nghich bién trén (mint; maxt).
(a:b)  (ab)

® Néu

fu(x))

nghich bién trén (mint; maxt).
(a:b)  (a:b)

@ Néu

fu(x))

déng bién trén | minzt:maxr |.
(a:b)  (a:b)

déng bién trén (a;b) vat = u(x) dong bién trén (a;b)- thi y = f(t) ciing dong

dong bién trén (a;b) va t = u(x) nghich bién trén (a;b)- thi y = f(t) ciing

nghich bién trén (a;b) va t = u(x) déng bién trén (a;b)- thi y = f(t) ciing

nghich bién trén (a;b) vat = u(x) nghich bién trén (a;b)- thi y = f(t) ciing

¢ Vidu 31. Tim cic gid tri ctia m d€ hAm s6 y =

—2sinx—1

dong bién trén khoang (0; g) )

sinx —m
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$ Vidu 32. Tim céc gid tri m d&€ ham s6 y =

cotx—2

cotx—m

nghich bién trén (g, g) .

.®m§2. m>2.

’ ~ ., . L A A N A 2
¢S Vidu 33. Tim céc gid tri ctia tham sO6 m d€ ham s6 y = le—_
x+m

©m22. @m<2.

nghich bién trén tip xdc dinh ctia

. ) —Ym—
$> Vidu 34. Chohamsoy = mx—2m—3

X—m

(A)3. ® 4.

v6i m 12 tham s6. Goi S 12 tAp hop tat ci cdc gid tri nguyén

clia m d€ ham s6 dong bién trén khodng (2; +oo). Tim s6 phan t cta S.

(©)s. D 1.

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két ndi tri thire véi cude séng
V' J J J

%<m§1, m>1. ©m>1. O m>

. . 2x—1 . . ) > , 1
$> Vidu 35. Chohamsoy = A Tim m dé ham sb nghich bién trén khoang 3 1) :
x—m
1
2

® Loi gidi.

& Dang 7. Mot sd bai todn lién quan dén ham hop

™ Loai 1: Cho do thi y = f’(x), héi tinh don diéu ctia ham y = f(x).
@ Tim nghiém cta f(x) = 0 (hoanh do giao di€ém vdi truc hoanh);
@ Xét dau f’(x) (phan trén Ox mang diu duong; phan dudi Ox mang diu 4m);
® Lap bang bién thién clia y = f(x), suy ra két qua tuong tng.
™ Loai 2: Cho do thi y = f’(x), hdi tinh don diéu ctia ham hop y = f(u).
® Tinhy =u’- f'(u);
=0 _
f'(u) = O( Nhin do thi, suy ra nghiém.)’
® Lap bang bién thién ctia y = f(u), suy ra két qua tuong tng.

@ Giai phuong trinh f/'(1) =0 <

™ Loai 3: Cho do thi y = f’(x), hdi tinh don diéu ctia ham y = g(x), trong d6 g(x) c6 lién hé véi f(x).
® Tinhy' = ¢'(x);

@ Gidi phuong trinh g’'(x) = 0 (thuong ddn dén viéc gidi phuong trinh lién quan dén f'(x). Loai
nay ta nhin hinh dé’suy ra nghiém).

® Lap bang bién thién ctia y = g(x), suy ra két qua tuong ting.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 36. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién

x —oo -1 3 oo
f(x) + 0 = 0 +
f(x)

Tim cac khoang dong bién cta ham s6 y = f(2x+1).

 Loi gidi.

x —oo 0 2 o0
F(x) - 0 + 0 +
f(x)

Tim cac khoang nghich bién ctia ham sb y = f(—2x+6)

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

x —oo 6 oo
f'x) - 0 +
fx)

) 1 )
Hoéi hamsoy = f (Ex2 +3x+ 6> nghich bien trén cac khoang nao?

® Loi gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

x —oo 0 1 4 o0
f(x) + 0 - 0 + 0 +
fx)

Tim cic khoidng dong bién ctia ham sb y = f (—x2 + 2x) ?

® Loi gidi.

$> Vidu 40. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va c6 do thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh bén. Xét
tinh don diéu cia ham s6 y = g(x) = f(x) + 3.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

/N

y 4/ J J

/110

<

® Li gidi.

sau:

$> Vidu 41. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f’(x) ¢6 do thi nhu hinh vé

$> Vidu 42. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé

bén.

o
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

Hoéi ham s6 y = f(f(x)) dong bién trén nhiing khodng nao?

o Li gidi.

25/278’ B Th.S Nguyén Hoang Viet — @ 0905.193.688 ﬂ




1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

> Vidu 45. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

P — -2 0 1 oo
f(x) + 0o - 0 + 0 +
28 oo
5

$> Viduy 46. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

X —oo 1 2

/() — 0 + 0

+ 0o - 0 4

Biét 1 < f(x) < 3,Vx € R. Haim 6 y = g(x) = f(f(x)) +x°> — 6x* — 1 ¢6 it nhét bao nhiéu khodng ddng

bién?

26/278 ’

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 47. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va ¢6 do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh
VE.

(T Py Syt e |

-4 -3 \-2 <10 2

$> Vidu 48 (THPTQG-2019, M& dé& 101). Cho ham sé f(x) ¢6 bing xét ddu f'(x) nhu hinh bén
dudi
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

Ham s6 y = f(3 — 2x) nghich bién trén khoang

(A) (4;+o0). (=2;1). (©) (2;4). D) (1;2).

 Loi gidi.

> Vi duy 49.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tyc trén R. Biét d6 thi ham s6 y = f'(x) y
nhu hinh vé bén. Ham s6 f (x> —2) ddng bién trén khoang nao trong cc khoang /
dudi day? /\

&) (0;1). (1;V/3). © (~1;0). (D) (—v/3;0). —2/-1 Kj o

 Loi gidi.

‘ $> Vi du 50. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

Cho ham s6 y = f(x). Do thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. Pit
2
h(x) = f(x) — % Ménh dé nio dudi day ding?
(A)Ham sb y = h(x) dong bién trén khodng (2;3).
Ham sb y = h(x) dong bién trén khodng (0;4).
(C)Ham sé y = h(x) nghich bién trén khodng (0;1).
@ Ham s6 y = h(x) nghich bién trén khoang (2;4).

® Loi gidi.

$> Vidu 51. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va c6 do thi ham s6 y = f(x) nhu hinh
vé bén.

Tim c4c khoang dong bién ctia ham s g(x) = 2f(x) +x% +2x — 2019.

® L3i gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

o

$> Vidu 52. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. Ham s
1 X )
y=f(x)— §x3 + 6x dong bién trén khoang nao?
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

RS

I
]
|
(0] 1

3\ 4 X

Ham sb g(x) = 3f(x) — x* dong bién trén khoang nao?

o Li gidi.

‘ $> Vidu 54. Cho ham s6 f(x) lién tyc trén R va c6 do thi ham sb y = f(x) nhu hinh vé bén. ‘
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

0 N\ X

x i 4) nghich bién trén khoang nao?

® Loi gidi.

> Vidu 55. Cho ham s6 y = f(x). Him s6 y = f’(x) ¢6 do thi nhu hinh vé.

y

\ y:f’(x)
+1
S

Hams6y =g(x) = f (1+2x— xz) dong bién trén khoang nao?
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 56. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) c6 d6 thi nhu hinh v&.

Y

y=f'(x)

1 O *

Ham sb y = g(x) = f (x*) dong bién trén khodng nao?

o Li gidi.

‘ $> Vidu 57. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) c¢6 do thi nhu hinh vé. ‘
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

y=f'(x)

1 O o

Hamsdy=g(x) = f (\/ x2+2x+ 2) ddng bién trén khoang nao?

 Loi gidi.

y
—1 I 1) x
—1
‘ 2019 —2018x _, .
Hamsoy=g(x)=f(x—1)+ Wx dong bién trén khoang nao?

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

VE.

e e e o e e e iy =

Tim céc khodng dong bién clia ham s6 y = g(x) = f(—2x+ 1)+ (x +1)(—2x+4).
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

® Loi gidi.

$> Vidu 60. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén
dudi
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

y
! f'(x)
1 0 1 3 4 5 X
-1
)
. 7 £ . . . %
Ham s0 g(x) = f(x—2) + 3 ixz + 12x+ 1 ¢6 it nhat bao nhiéu khoang nghich bién?
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

y

2
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

Ham soy =

$> Vidu 62. Cho ham s6 y = f(x) véi dao ham f’(x) c¢6 do thi nhu hinh Vé.

y
W
1
"o ~ 2 3 x
1
----- _2

g(x) = 3f(x) — x> +3x% — 3x+ 2019 dong bién trong khoang nao?
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 63. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén
dudi.
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y 4/ J J
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

C-BAI TAP TV LUYEN

y 4/ J J

~ . % 1 N A N 9 < A
$>Cau 1. Hamso y = §x3 — 2x? +3x+ 1 ddng bién trén khoang nao sau day?

(A) (1;3). (2 : 4o0).

(©) (~e0;0). D) (0;3).

Ham s6 da cho dong bién trén khoang
(C)Ham sb da cho ddng bién trén khodng

005
0;2

(
(
(
(

$> Cau 2. Cho ham s y = x?(3 — x). Ménh d2 nao sau day diing?
@ Ham s6 da cho dong bién trén khoang (2;+-o)

(D) Ham sé da cho dong bién trén khoang (—oo;0)

> Cau 3. Ham s6 y = 2x* + 3 nghich bién trén khoang nao duéi day?

(A) (0;+o0). (—o0:3).

(©) (===:0).

> Cau 4. Ham s6 y = x* 4 8x + 5 nghich bién trén khoang nao dudi day?

(A) (0;+o0). (003 —6).

(©) (-6;0).
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CdAu 5. Ham s6 y = x* — 2x> 4+ 1 ddng bién trén khoang nao?

(A) (—1;0). (—1;+oo).

(©)(-3:8).

o Li gidi.

> CAu 6. Tim tat ca cac khoang nghich bién ctia ham s6 y = —

(A) (=2;0), (2;+5). (—2;0).

$> CdAu 7. Ham s6 nao dudi day nghich bién trén khodng (—oo; 4-0)?

y:— 41402 2.

@y: —x> —x+3.

@y:x3—|—4x2—1. @y:x4—5x+7.

® Loi gidi.

$> Cau 8. Cho ham s6 y = x> — 5x% + 3x — 4 nghich bién trén khoang (a;b) v6i a < b; a,b € R va dong
bién trén cac khodng (—oo;a), (b;+oo). Tinh S = 3a + 3b.

(A)S=6. B s=09.

(©)s=10. (D)s=12.

o Li gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

# (o)
(©) (=003 4e0).

$> CAu 9. Tim tht ca cac khoang nghich bién ctia ham s6 y =

4
——x3 —2x% —x—2017.

T — ——
® Loi giai
> Cau 10. Cho ham sd y = —x3 + 1. Trong c4c khang dinh sau, khang dinh nao ding?
(A) Ham s6 ddng bién trén khoang (0;2). Ham s dong bién trén R.
(C)Ham s6 ddng bién trén (—eo;0). (D) Ham s6 nghich bién trén R.
® Loi giai
~ N % x—=2 2 . .
¢S Cau 11. Chohamsoy = 3 Tim khang dinh ding?
x
@ Ham s6 xdc dinh trén R\ {3}.
Ham s6 dong biéntrén R \ {—3}.
(C)Ham s nghich bién trén mdi khoang xéc dinh.
(D) Ham sb dong bién trén méi khoang x4c dinh.
T — —
® Loi giai
o N A 3x—1 A P Lt 3A N
$>Cau 12. Chohamso y = ——5 Ménh dé nao dudi day la ding?
x p—
@ Ham s6 nghich bién trén R.
Ham s6 dong bién trén cic khodng (—o0;2) va (2;+o0).
(C)Ham s nghich bién trén cdc khoang (—o0;2) va (2; +o0).
(D) Ham sb dong bién trén R\ {2}
T — S
D Loi gidi. _
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> Cau 13. Ham sb nao sau day nghich bién trén tip xac dinh ctia n6?

2 2
®y="—%. ®y=1

x+1

@y = —x* 42

. N 7 4 > . . e an
¢ Cadu 14. Ham s6 y = x+ — dong bién trén khoang nao dudi day?
x

(A) (2;+00). (0;+o0).

©(-2:0).

® Loi gidi.

$>Cau 15. Cho ham sé f (x) c6 dao ham f’ (x) = x* —4x? +3. Ham s f (x) ddng bién trén cac khoang

nao sau day?
A) <—oo;—\/§), (—1;1) va (\/§;+°°>.

(C) (—oo; 1) va (3;40).

(—\/5;—1) va (1;\/5).
D) (—v2:0) va (V2 +0).

® Loi gidi.

$>Cau 16. Cho ham sé f(x) c6 dao ham f’(x)

khoang nao dudi day?

(A) (2;+o0). (~11).

$>Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau. Ménh dé nao duéi day ding? ‘

T——

S—

o
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

(A)Ham sé ddng bién trén khoang (—es;1).

P 2 X —0o0 [e]
Ham s0 nghich bién trén khoang (0;2). 0 ! 2

(C)Ham sé déng bién trén khoang (2; +oo). Y +0— ] -0+
@ Ham s6 nghich bién trén khoang (1;-+oo).
T D — —
® Loi gidi
$>Cdu 18.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén. | —o 5 ) oo
Ménh dé nao sau day la ding? 70 — 5 = 0

(A)Ham s déng bién trén khodng (—2;2).

(B) Ham sb ddng bién trén khoang (—oo;3). 1) _— 3 ~_ e
@Hém s6 nghich bién trén khoang (—oo; —2). — 0
@ Ham sb nghich bién trén khoang (—2;2).

T — ————
® Loi gidi.
................................................ e

<> Cau 19.

N e A 18 AR L 2 s a ax—+b
Puong cong cua hinh vé bén la do thi cua ham so y =

vli a, b, y

’ A cx+d ! \\
¢, d 1a cac so thuc. Ménh dé nao sau day ding? !
(A)y <0,Vx#1. | |
By >0,Vx#1. — o x
(©)y > 0,¥x #2. -1 2
D)y <0,vx#2. |
- — | T
® Loi gidi.
$> Cau 20.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé& bén. Ménh dé nao sau day y
dung?

(A)Ham sb nghich bién trén (—eo; +-oo).
Ham s6 dong bién trén (—oo;2).

@Hﬁm s6 dong bién trén (—oo; —1). X
(D) Ham s6 nghich bién trén (1;+oo).
T ———— —

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>Cau 21.

Cho ham s y = f(x) ¢6 do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé dudi. Ham s6 y

y = f(x) dong bién trén khoang nao?
(A) (—;0).

(©) (—oo4).

(—3;4o0).
(D) (—4;0).

I3 2 o x

® Loi gidi.

$> CAu 22. Cho ham sb y = v/x% — 6x+ 5. Ménh dé nao sau day ding?

@ Ham s6 dong bién trén khoang (3;+oo).
@ Ham s6 dong bién trén khoang (5;+o).

Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;1).
@ Ham s6 nghich bién trén khodng (—eo;3).

2 —x+1
xX24+x+1

(—1;1).

$>Cau 23. Haimsby =

(A) (1;+e0).

nghich bién trén khoang nao?

I —— P ————————
® Loi giai
> CdAu 24. Ham s6 y = ax’ + bx> + cx + d ddng bién trén R khi va chi khi
@ a=b=0,c>0 a=b=0,c>0
a>0:b>—3ac>0 a<0:b>—3ac <0

o
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

a=b=0,c>0
a>0;b2—3ac§0‘

©

(D) a > 0;b* —3ac < 0.

$> Cau 25. Cho ham sb f(x) c6 tinh chit f'(x) > 0, Vx € (0;3) va f'(x) = 0 Vx € (1;2). Khang dinh
nao sau day la sai?

(A)Ham sb f(x) ddng bién trén khoang (0;3).

Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0;1).

(C)Ham s f(x) ddng bién trén khoang (2;3).

@ Ham s6 f(x) 1a ham hing (téc khong ddi) trén khodng (1;2).

$> CAu 26. Néu ham s6 y = f(x) lién tuc va dong bién trén (0;2) thi ham s6 y = £(2x) ludn dong bién
trén khoang nao?

(A) (0;4). (0;2). (©) (-2;0). D) (0:1).

~ A 9 , ., . 9 A AR A 1 X A
$>Cau 27. Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m d€ ham s6 y = §x3 + (2m+1)x —3m — 1 dong bien
trén R.

@me(—oo;~|—oo). m§0. @mZ—%. @m<—%.

 Loi gidi.

$> Cau 28. Cho ham s6 y = —x —mx? + (4m+9)x + 5, véi m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén
clia m d&€ ham s6 nghich bién trén (—oo; +o00)?

A)s. ® 6. ©7. D4

® Loi gidi.

48/278 ’ Bi Th.S Nguyén Hodng Viét - 8 0905.193.688




Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

~ 2 92 8 4 21 s 4 X . 3R fom A 2 L e
$> Cau 29. Tim cac gia tri ctia tham s6 m d€ ham s0 y = s nghich bién trén cac khoang xac dinh
XT—m
cua no.

A m<2. B m>2. ©m>2. D) m<2.

® Li gidi.

~ A - 2 .2 . > 21N A . « A N ~ 3 7
¢ Cau 30. Cho ham s6 y = % Cac gia tri cia m d€ ham s6 nghich bién trén cac khoang xac
xX+m—
dinh cua no la
m>2
®1<m<2. <1 ©1<m§2. @m: .
m

o Li gidi.

—  HET—
c. cllc. cllc.c cllc. BIllc. Allc.c Allc. Allc.c cllc. cllc.c D
C. Dllc.c. c|lc. Dl|ll[c. Allc.c Al|lc. cl|lc. c|lc.c D||[c. D|lc. C
c. Bllc. cl|lc. Bllc. cllc.c Allc.c Dllc. ¢ |lc. cllc. D |lc. A
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cdu 1. Cho ham s6 y = x* — 2x? + 2. Ménh d nao duéi day ding?

(A)Ham s6 ddng bién trén khoang (2;+oo).
(C)Ham s6 ddng bién trén khoang (—eo;0).

Ham s6 nghich bién trén khodng (2; o).
(D) Ham sb nghich bién trén khodng (—oo;0).

® Loi gidi.

$>Cau 2. Hims6y = —% + 1 dong bién trén khoang nao sau day?

(A) (—;0). (15+0).

(©) (=3;4).

$> Cdu 3. Ham sb nao sau diy khong dong bién trén (—oo; 4-00)?

@y=x3+2. y:x5+x3—1.

@y:x—l.

x+2

® Loi gidi.

Ham s6 da cho dong bién trén R.

~ 4 1 2
¢S Cau 4. Chohamsoy = ;L Khang dinh nao sau day ding?
—Xx

(A)Ham sb da cho dong bién trén tiing khoang xéc dinh ciia n6.

@Hﬁm s6 da cho dong bién trén khodng (—o0;2) U (2;+o0).
(D) Ham sé da cho nghich bién trén tiing khoang xdc dinh ctia né.

R —

 Loi gidi.

e

50/278 ’

B Th.S Nguyén Hoang Viet — 80905.193.688 ﬂ



Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

$>Cau 5. Himsb y = (x?

(A) (2;4). (-1;2).

— 4x)? nghich bién khoang nao duéi day?

(©)(0;2).

$>Cau 6. Himsb6 y =

(A) (—31). (154o0).

v/2x — x% nghich bién trén khoang nao dudi day?

(©(0;1).

o Li gidi.

nghich bién trén khoang nao?
(A) (—os; 2>va(3 +e0).
@ (—o

$>Cdau 7. Cho ham sb y = f(x) c¢6 dao ham f’(x) =

—x?+5x— 6 v6i moi x € R. Him s6 y = —5f(x)

® Loi gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdu 8.
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. Ham y
s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao sau day?
(B) (= —1). (~150). P
©©:2). © (1;+). —
T —— R——
D Loi gidi.
$>Cdau 9.
Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) c6 d6 thi nhu hinh bén. Ham y = )
s6 y = f(2 —x) dong bién trén khodng
B)(1:3). (2:-+e0).
© 2. ©) (~:-2). /]
—y 0 1\/ 4 x
T — ——

 Loi gidi.

dinh nao sau day c6 thé xay ra?

$>Cdu 10. Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén R va f’ (x) > 0, Vx > 0. Biét £ (1) = 2, hoi khang

A f@)+£(3)=4. ® f(-1)=2
©r@) =1 (D) £(2018) > £(2019).

‘ $>Cau 11.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x). Ham s f’(x) ¢6 d6 thi nhu hinh bén. Hdi ham sb y = y
f(1 —x) dong bién trén khoang nao?
A (0:2). (—o12).
©(-11). D) (2:+).

—1 1 3
0 X
1
T — T
® Loi gidi.
$>Cau 12.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [—1;4] va c6 dd thi ham sb y
y = f'(x) nhu hinh bén. H6i ham s6 g(x) = f (x*+ 1) nghich bién y=f(x)
trén khoang nao trong cac khoang sau?
A (-1;1). (0:1). -1/ ™\¢ 4 x
© 1:4). D) (V3:4). 0 \/
T — T
® Loi gidi.
‘ > Céu 13. ‘
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

®(

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) ¢6 dd thi nhu hinh bén. Ham sb y 700
y = f(x —x?) nghich bién trén khoang nao dudi day?

-1 -3, ) 2

5 ) ( St ).

3 1
©(-=3) © (5+)
X
0 1 2
S

ludn tang trén R?

$> CAu 14. Tim méi lién hé gitta cdc tham s6 a va b sao cho ham s6 y = f(x) = 2x + asinx + bcosx

®a+2b21+3\/§. §+%:1. ©a+26=2v3. D+ <a.
T — ——
D Li gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

o ; ; . ; 1 o ;
¢S Cau 15. Tim gia tri 16n nhat ca tham s6 m dé ham so y = §x3 —mx? 4 (842m)x +m+3 ddng bién

trén R.

@m:2. B m=-2.

khoang (—eo;+00)?

(A) 4. 6.

&> Cdu 16. C6 bao nhiéu gia tri nguyén m d& ham s6 y = —§x3 — mx* + (m — 6)x + 3 nghich bién trén

1

(A)4035. 4037.

N 2 1 P
$>Cau 17. Chohamsoy = g(m2 —1)x + (m+1)x? +3x — 1, v6i m 1a tham s6. S6 gid tri nguyén clia
tham s& m thudc [—2018;2018] dé ham sb dong bién trén R 1a

(C)4036. (D) 4034.

® Li gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

khoang (0;1).
1
@nghoécmg—l.

©m< —1.

> Cau 18. Tim tat ca céc gid tri thuc ciia tham s& m d€ ham sb y = x> — 3mx? — 9m?x nghich bién trén

m>%.
@—1<m<%.

® Loi gidi.

khoang (1;+-o0).
1
@ m> .

1
@mz §hoécm§ —1.

> Cdu 19. Tim tit ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m d& ham sb y = x® — 3mx® — 9m’x ddng bién trén

m<—1.

@—1§m§%.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cau 20. Tim m d€ ham s y = x> — 6x% + mx+ 1 dong bién trén (0; +o0).
g

(A)m>12. B m<12.

@mZO. @mSO.

> Cau 21. Goi T la tap hop céc gia tri nguyén duong ctia tham s6 m dé ham s6 y = x* — 2mx? + 1 dong
bién trén khoang (2;+o0). Tong gid tri cdc phan ti ctia T

(A) 4. 10.

(©)s. D)s.

® Loi gidi.
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 22. Gia tri m &€ ham s6 y = —x> +mx? — m ddng bién trén khoang (0;2) 1a

(A)0<m<3. (B)m>3. (©me1;3). D)m<3.

 Loi gidi.

$> Cau 23. Goi S 1a tap hop céc gia tri thuc ctia m d€ ham s6 y = 2x> 4+ 3(m — 1)x* 4+ 6(m — 2)x 42017
nghich bién trén khoang (a;b) sao cho b —a > 3. Gid stt S = (—oo;m;) U (my;+o0). Khi d6 m; + my

bing
(A)2. 6. (©a. D s.
I — —
® Loi giai
- ) A A o P SR mx+1 o rea A
¢S Cdau 24. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia tham so m dé ham s y = o ludn nghich bieén trén

tiing khoang xac dinh ctia ham s6.

(A)1. ® 2. (©)3. (D) V6 sb.

® Loi gidi.

T
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

(0;400) la

(A) (2;+e0). (—o032).

$>Cau 25. Cho ham s6 y = HTI; Tap hop tt ca cic gid tri cia m d€ ham sd dong bién trén khodng
X

(© [2;+). D) (—2).

® Li gidi.

~ X . .« A A A A N A x
¢S Cau 26. Ton tai bao nhiéu so6 nguyén m d€ ham s6 y =

(A)3. ®) 4.

dong bién trén khodng (—oo; —1)?

P
(©2. (D) Vo sb.

® Li gidi.

A , 2
4> Céu 27. Cho ham sby = 22"
X+m

(A 1. ®)s.

, v6i m 1a tham sb thuc. Goi S 1a tap hop tt ca cdc gia tri nguyén

clia tham s6 m d€ ham s6 nghich bién trén khoang (0;

1). Tim s6 phan ti cta S.

&> CAu 28. Tim tit ca cdc gid tri cda tham s6 m d€ ham sb y =

(0;10).
(A)m € (—o0; —4) U (4; +o00).
@m € (—oo; —4] U [4;4-o00).

mx+ 16

dong bién trén khoing

m € (—oo; —10] U (4;+o0).
@ m € (—o0; —10] U [4; +o0).

T ——

~ .
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1. SUDONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

- " . ax—+b bx+a
¢S Cau 29. Cho a,b la hai s6 én duo ho ca hai ham s0 y = )vay= 2
\ ’ 0 a, b 1a hai s6 nguyén duong sao ¢ f)ca O A (\)Vay b (2)
dong bién trén tiing khodng xdc dinh. Gi4 tri nhd nhit ctia biéu thic S = 2a + 3b bing
(A)25. 30. (©)23. (D) 27.
 — P
o Loi gidi
$> Cdu 30. Cho ham sb f(x) c6 bang xét diu ctia dao ham nhu sau
X —oo 1 2 3 4 o0
/(%) -0 + 0 + 0 — 0 +
Ham s6 y = 3f(x+2) — x> + 3x ddng bién trén khoing nao dudi day ?
(A) (15+). (—oo3—1). ©(-1;0). @ (0:2).
T — . ———————
® Loi gidi.
HET
1. A |l. A |l. C|1. A ||l. A |ll. DJ|/l. D |1l. B ||[I. C |[l. B
1. D |I. B (||l. D ||1. D ||1. C ||I. B ||1. A ||[l. A ||l. D ||[l. A
1. B |/1. B |/1. B ||I. C ||[I. B ||l. A ||l. C ||[I. B ||[l. A ||l. C
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bir2. CUC TRI CUA HAM SO

a) Ham sb dat cuc tri tai xo thi xo 12 nghiém ctia phuong trinh y' = 0 hoic xo 13 diém ma tai d6 dao ham
khong xéac dinh (chi c6 mot chiéu nhé, diing suy ngudc lai).

b) Bang tdng két tén goi:

(x1;y1) 1a diém cuc dai cta do thi ham sb

e x; 12 diém cuc dai cia ham sb
e y; la gia tri cuc dai ciia ham so

— (x2:y2) 1a diém cuc tiéu ctia dd thi ham sb

® x5 12 diém cuc tiéu ctia ham sb

x ey, lagiatri cuc ti€u clia ham s

B-CAC DANG TOAN THUONG GAP
BUOI SO 1

& Dang 1. Ung dung dao ham (quy téc 1) dé tim cuc tri cuc ham sé

a) Giai phuong trinh y' = 0 tim cdc nghiém x; va nhiing di€ém x; ma dao ham khong xac dinh;
b) Dua cdc nghiém x; va x; 1én béng xét diu va xét dau y';
c¢) Lap bang bién thién va nhin "diém ding":

® "Dung" trén cao tai diém (xy;y1) thi x; 1a di€ém cuc dai cia ham s6; y1 1a gid tri cuc dai (cuc
dai) ctia ham sd; (xq;y1) 1a toa d6 diém cuc dai ctia do thi.

® '"Diing" dudi thip tai diém (x;;y7) thi x; 1a diém cuc tiéu ctia ham s6; y, 1a gid tri cuc tiéu
(cuc tiéu) ctia ham s6; (x2;y7) 12 toa do di€ém cuc tieu ciia do thi.

$> Vidu 1. Piém cuc tiéu ciia d6 thi ham s y =x> —x*+21a

®(32). (0:2). © (22 ® 0.

® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

’ . 9 N A 1
$> Vidu 2. Tim cuc tri ca ham s6 y = §x3 —2x% +4x—5.

® Loi gidi.

’ . B N A ]'
$® Vidu 4. Tim cuc tri ca ham s6 y = §x4 —2x% 3.

® Loi gidi.

. , 1
< Vidub. Hamsoy = 5x4 —3x% — 3 dat cuc dai tai

@x:O. x:—\/g. @x:\/g. @xz:l:\/g.

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

> Vidu 6. Piém cuc tiéu ctia dd thi ham s6 y =x* — 1 1a

&) (~1;-1). (0;—1). ©(-1;0). © (1;-1).

o Loi gidi.
1 . b N A 1 4 1 3 1 2
$® Vidu 7. Tim cyc tri cia ham soy:—Zx —§x +§x +x—1.
® Loi gidi.

> Vidu 8. Tim cuc tri ctia ham s6 y = —x* +4x% — 5.

~ .

D L& gidi _
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 9. Ham s6 y = x> —3x% +2 ¢6 dd thi 1a (C). Goi A, B 1a cic diém cuc tri ctia (C). Tinh do dai
doan thang AB.

(A)AB =24/5. (B) AB=5. (©)AB=4. (D) AB=5V2.

® Loi gidi.

la
(A)y=—2x—1. B) y=—2x+1. ©y=2x—1. D)y=2x+1.

. . 1 3 5 Ny . e . . . .
SO Vidu 11. Cho ham so y = ~2 e Exz ~2 ¢6 do thi (C). Tinh dién tich cia tam gidc tao thanh tu
3 diém cuc trj ctia dd thi (C).

@S:?. S:?. (©)s=V3. @S=94£.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 12. Cho ham s y = 3x* —4x® — 6x* 4 12x + 1. Goi M (x1:y;) 1a diém cuc tiéu ctia do thi cia
ham s6 da cho. Tinh tdng x; + y;.

A)s. ®) —11. ©)7. D) 6.

® Li gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

2x—1

¢ Vidu 15. Tim cuc tri ctia ham sb y = =
x

® Loi gidi.

3x+1°

X2 —2x+2khix>2

¢ Vidu 17. Tim cuc tri cia ham s6 y = { 352 — x4 5 Khir <2

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 19. Tim cuc tri clia ham s6 y = x* — 4x+2 [x* —9|.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

2. CUC TRI CUA HAM O

$> Vidu 20. Tim cuc tri ctia ham s y = sinx — v/3 cosx.

 Loi gidi.

& Dang 2. Xac dinh cuc tri khi biét bang bién thién hodic dé thi

@ Loai 1: Cho bang bién thién hodc dd thi ham y = f(x). Ta nhin "diém diing":
® "Dung" trén cao tai di€ém (x;;y1) thi x; 1a diém cuc dai ctia ham sd; y; 1a gia tri cuc dai (cuc dai)
clia ham s6; (x1;y1) 1a toa do diém cuc dai cta do thi
@ "Duing" dudi thip tai diém (x2;y;) thi x 1a diém cuc ti€u ctia ham sd; y, 1a gia tri cuc tiéu (cuc
tiéu) cia ham s6; (x2;y7) 1a toa do diém cuc tiéu cia do thi

@ Loai 2: Cho d6 thi ham f’(x). Ta thuc hién tuong tu nhu & phan dong bién, nghich bién.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 21.

Cho ham s6y=f (x) gé bang b,ién thién nhu sau. Cuc [, [ _oo 1 > T
tiéu (gid tri cyc tiéu)cua ham so la ;

o ® 2. y + 0 - 0 +
©-1. D3. , /4\ /+°°

D Loi gidi.

$> Vidu 22. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Khang dinh nao sau day sai?
@ Ham s6 dat cuc daitai x =0 vax = 1. X |— o 0 1 too
Gia tri cuc tiéu cia ham s,(‘) b\i“mg —1. y’ — 0 + + 0 —
@Gié tri cuc dai cua ham so bang 2. too 5 2
(D) Ham s dat cuc tiéu tai x = —2. y ~ S /N
1 oo oo

® Ldi gidi.

$> Vidu 23. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f’(x) = (x — 1)(x — 2)%(x — 3)2°17.
Khang dinh nao sau day dung?

(A)Ham sb ddng bién trén cdc khoang (1;2) va (3;-+s).

Ham s6 ¢6 3 diém cuc tri.

(C)Ham sb nghich bién trén khoéng (1;3).

@ Ham s6 dat cuc dai tai x = 2, dat cuc tiéu tai x = 1 va x = 3.

® Loi gidi.

‘ $> Vidu 24. ‘
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

. PN y
Cho ham 0 y = f(x) xdc dinh va c¢6 dao ham f’(x). Biét rang hinh vé dudi day 5 0| /

1a d6 thi ctia ham s6 f’(x). Khang dinh nao sau day 1a diing vé cuc tri ctia ham s6 "
F()?
@ Ham s6 f
Ham sb f
(C)Ham s6 f
(D)Ham s f

x) dat cuc tiéu tai x = —2.

x) dat cuc tiéu tai x = 1.

dat cuc dai tai x = —1. _
dat cuc dai tai x = —2.

X

—~ e~~~
— N N

X

4 Vi dy 25. oy
Tim s6 diém cuc tiéu trén doan [—2;4] cla ham s y = f(x) biét f(x)

ham s6 y = f’(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén.
0

(©2. D) 3.

® Loi gidi.

& Dang 3. 'ng dung dao ham (quy téc 2) dé fim cuc tri cuc ham sé

Chi dung khi ham s6 c6 dao ham cip 2 tai xo. Ta thuc hién cic budc:
a) Tinh y'. Giai phuong trinh y/ = 0, tim nghiém xj.
b) Tinhy".

® Néu y"(xg) < 0 thi xg 12 diém cyc dai ciia ham sb.
® Néuy”(xp) > 0 thi xg 1a diém cuc ti€u ctia ham sb.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

A Ghinhé: "am" 16i, "duong" lom

> Vidu 26. Ham sb y = x* — 4x% + 1 dat cuc tiéu tai diém c6 hoanh do

@x::l:\/i. x=:|:1.

@x: @x=:|:2.

¢ Vidu 27. Tim céc diém cuc tiéu ctia ham s y = sin2x — x.

x:E—I—kﬂ.
@ 6

x:—%—l—kn’.

©)x= §+k27r.

® Loi gidi.

& Dang 4. Tim m dé ham sé dat cuc tri tai diém x, cho truéc

a) Gidi diéu kién y'(x) = 0, tim m.

b) Thi lai v6i m vita tim dudc bang mot trong hai cach sau:

@ Cich 1: Lap bang bién thién v6i m vita tim dugc. Xem gid tri m nao théa yéu cau.

® Céch 2. Tinh y”. Thi y”(xp) < 0 = xo 1a di€ém CD; ¥’ (xg) > 0 = x¢ 1a di€ém CT.

> Vidu 28. Tim tt ca cac gia tri cia tham sb m d€ ham sd y = x> — 2mx® 4+ m?x + 2 dat cuc tiéu tai

x=1.
@mzl. ® m=3. @mzlhoécm:& @m:—l.
® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

X +mx+1

$> Vidu 29. Cho ham sby =
xX+m

dat cuc dai tai x = 27

@mz—?a. B m=3. @m:—l. @m:O.

D Li gidi.

v6i m 1a tham s6. Véi gia tri ndo cta tham s6 m thi ham s

& Dang 5. Bién luén cuc tri ham bdac bay = ax® + bx> + cx +d

a) Bién luan nghiém phuong trinh y = 0 (phuong trinh bac hai).

A>0 .
® : Ham s0 c6 hai diém cuc tri

a#0

®@ A <0 hoic suy bién {

a=0 P ) .
: Ham so khong co cuc tri.

2b . .
b) DPinh ly Vi-et: x; +x, = 34 vaxp-xy = 3£ (nhin tryc tiép ti ham s0).
a a

° x% +x% = (x1 +x2)% —2x1x2; o (x] —x2)% = (x1 +x2)% —4x1x2
° x? —i—x% = (x1 +x2)> = 3xx2 (1 +x2).

c) Cac cong thuc tinh toan thuong gap

A e Do dai MN = \/(xy —x1)2 + (On —ym)?
Ny |Axp +Byy +C| .
e Khoang cdch tiw M den A: d(M,A) = , Voi A: Ax+By+C =0.
g (M,A) o y

e Tam gidc ABC vuong tai A < AB-AC = 0.
1
e Dién tich tam gidc ABC la S = 3 |a1by — azby

5 v0’i14—B) = (al;bl), A—C) = (az;bz).

2 2 . 2 b
d) Phuong trinh dudng thang qua hai diém cuc trilay = —9—(b2 —3ac)x+d— 9—C
a a
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

3

4 A 2 PN .z . A E A ~ N A 1
$> Vidu 30. Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham so y = 3%~ mx? + Smx — 1

khong c6 cuc tri?

As. (B 3. (©)s. D) 4.

® Loi gidi.

$> Vidu 31. Tim tit ca cdc gia tri thuc ctia m d€ ham s6 y = x> — 3x? + (m 4 1)x + 2 ¢6 hai diém cuc

tri1.
A m<2. B m<2. ©m>2. D) m < —4.

D Loi gidi.

$> Vidu 32. Choy= (m—3)x> +2(m?> —m—1)x> + (m-+4)x— 1. Goi S 1a tap tit ci cic gia tri nguyén
ctia tham s& m d€ dd thi ham s6 da cho c6 hai diém cuc tri nam vé hai phia ctia truc tung. Tim s6 phan ti
cua S.

A 4. OF ©s. D@7

® L3i gidi.

$> Vidu 33. Goi S la tap céc gid tri duong ctia tham sd m sao cho ham s6 y = x> — 3mx? + 9x — m dat
cyc tri tai x1,x; théa man |x; —x;| < 2. Biét S = (a;b]. Tinh T = b —a.

(AT =2+/3. B T=1+3. ©T=2-V3 D) T =3-3.

y J/ J J

> Vidu 34. Cho ham sb y = —x> —3mx? +m —2 v6i m 1a tham sb. Tong tit ca cdc gia tri ctia m dé dd
thi ham sb c¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho AB = 2 bing

@A)2. ® 3. ©o. D1

D Li gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 35. Tim m d€ d6 thi ham s6 y = —x> + 3mx -+ 1 ¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho tam gidc OAB
vuong tai gbc toa do O.

@mz%. m=—1. @mzl. @m:O.

& Dang 6. Bién ludn cuc tri ham tring phuong y = ax* + bx> + ¢

a) Tinh y = 4ax® +2bx = 2x(2ax*> +b); y) =0 < x = 0 hoic 2ax*> + b = 0 (1).

b) Nhan xét:
@ Ham s6 c6 ba diém cuc tri khi (1) c6 hai nghiém khéc 0. Suy ra
® Ham s6 c6 ding mot diém cuc tri va a,b khong dong thdi bing 0.

c¢) Cac cong thuc tinh nhanh: Y
A
b*+8a \ /
A=
@ cos e / \
X
b \LN

O Sfch:_@~ C B

$> Vidu 36. Cho ham s6y = (m+ 1)x* — mx* + 3. Tim tit c4 cdc gid tri thuc ctia tham sb m d&€ ham sb
c6 ba diém cuc tri.

(A)m € (—o0;—1) U [0; 4-0). B) me (-1;0).
(C)m € (—o0; —1]U[0;+o0). (D) m € (—o0;—1) U (0; 4-00).

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 37. Tim tit ci gid tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = (m — 2)x* + (m? — 4)x> +-2m — 3 ¢6
ding 1 diém cuc tri.

(A)m e [-2;2). me [-2;4+e)\{2}. (C)me[-2;2]. (D) m € [~2;+o0).

® Li gidi.

$> Vidu 38. Tim tit ca cdc gid tri ctia tham s m d€ ba di€ém cuc tri cia dd thi ham s6 y = x* 4 (6m —
4)x? + 1 —m 1a ba dinh ctia mot tam gidc vudng.

@m:%. m:%. @mz—l. @m:\3/§

3

® Li gidi.

> Vidu 39. Goi my la gia tri cia tham s6 m d€ do thi ham sb y = x* +2mx* — 1 ¢6 3 diém cuc tri 1ap
thanh mot tam gidc ¢ dién tich bang 4v/2. Ménh d& nao sau déy 1a diing?

(A) my € (—1;1]. B) mo € (—2;—1]. (©mp € (—;—2]. (D) mg € (—1;0).

® L3i gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

& Dang 7. Cuc ti ham én

$> Vidu 40. Cho ham sb y = f(x) c¢6 dao ham f'(x) = (x* — 1) (x—4) v6i moi x € R. Ham s6 g(x) =
f(3 —x) ¢6 bao nhiéu di€m cyc dai?

$> Vidu 41. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 f'(x) = x*(x — 2028)(x — 2023)? v6i Vx € R. Khi d6 ham sb
y = g(x) = f (x* +2019) ¢6 tit c4 bao nhiéu diém cyc tri?
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Viduy 42. Cho ham s6y = f(x) ¢6 dao ham f’(x) = x* — 2x,¥x € R. Ham s6 y = f (x* — 8x) c6 bao
nhiéu diém cuc tri?

$> Vidu 43. Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham f'(x) = (x* —x) (x* —4x+3),Vx € R. Tinh tong tAt ca
céc gid tri nguyén cta tham sb m dé ham s6 g(x) = f (x* +m) ¢6 3 diém cyc tri.

$> Vidu44. Cho ham sb y = f(x) c¢6 f'(x) = (x—2)? (x* —4x+3) v6i moi x € R. C6 bao nhiéu gia
tri nguyén duong cta tham s6 m d€ ham sé y = f (x> — 10x+m+9) ¢6 5 diém cuc tri?

o Li gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 45. Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham f’(x) = x*(x — 9)(x —4)%. Khi d6 ham s6 y = f (x?) c6
bao nhiéu cuc dai?

 Loi gidi.

‘ <> Vi du 46. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f’(x) trén khoang (—oo; +o0). DO y
thi ctia ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén. Do thi ham s6 y = (f(x))?
¢6 bao nhiéu diém cuc dai , cuc tiéu? 13
1
h
-2 -10 1\ 2 2
-1
-2

® Li gidi.

$> Vidu 47. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f’(x) = (x+1)? (x> —4x). C6 bao nhiéu gid tri nguyén
duong ctia tham s6 m d& ham s6 g(x) = f (2x* — 12x+m) ¢6 ding 5 diém cuic tri?

o | &i gidi -
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Vidu 48.

Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé duéi. Tim tap cic
gia tri clia tham s6 m d€ ham s6 g(x) = |f(x) —m| c6 7 di€ém
cuc tri?

—'3—2—'10/i 2 3 X

® Loi gidi.

X
x2+1

—m

$> Vidu49. Him sé y = f(x) =

cuc tri?

(v6i m 1a tham sb thuc) c¢é nhiéu nhit bao nhiéu diém

e

... Loyi gi&i
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

4 Viduy 50.

Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén R D6 thi ham
s6 y = f'(x) nhu hinh v& bén dudi. Ham sb g(x) =
f(x+2017) —2018x + 2019 ¢6 bao nhiéu di€ém cyc
tri?

o
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

C-BAI TAP TV LUYEN

y 4/ J J

> Cdu 1. Toa do diém cuc dai ctia dd thi ham sb y = x> —3x>+11a

(A) (0:1). (2;-3).

(© 1;-1).

> Cau 2. Goi x; 1a diém cuc dai x, 1a diém cuc tiéu ctia ham s6 y = —x> +3x+ 2. Tinh x; + 2x,.

B 1.

©-1. D o.

® Loi gidi.

(A) 4. 4.

> Cau 4. Piém cuc tiéu ciaham sb y = —x* +5x2 -2 1a

@yzO. x:—2.

@sz.

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CAu 5. Cho ham s6 y = x* — 8x> 4+ 1. Chon ménh dé diing.

@ Nhan diém x = 6 1am diém cuc dai.
(C)Nhan diém x = 0 lam diém cuc dai.

Nhan diém x = 6 lam diém cuc tiéu.
(D) Nhan diém x = 0 1am diém cuc tiéu.

® Loi gidi.

> Cau 6. Sb diém cuc trj ctia dd thi ham sd y = —x*+2x*>+21a

(A)2. ®) 3.

©o.

® Loi gidi.

(A) C6 hé s6 géc duong.
(C)C6 hé sb goc bing —1.

o~ < A A . R [ 2 X . N A 1
¢S Cau 7. Tiép tuyen tai diém cuc ti€u ctia do thi ham so6 y = §x3 —2x*4+3x—5

Song song véi truc hoanh.
@ Song song véi dudng thang x = 1.

T ——

® Li gidi.

o
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cau 8. Goi A, B 1a hai diém cuc tri ctia dd thi ham sd y = x> — 3x? +4. Tinh dién tich S clia tam gidc

OAB véi O 1a gbc toa do.

(A)S=8. B) S= 3.

©s=2. D) s=4.

® Loi gidi.

(A)1. - ®2

O

$>Cau 10. Cho ham s6 y = x* — 8x? 4 10 ¢6 dd thi (C). Goi A, B,C 1a ba diém cuc trj ctia dd thi (C).

Tinh dién tich S cta tam giac ABC.

(A)S = 64. (B) S =32.

(C©)s=24. D) s =12.

® Loi gidi.

$>Cdu 11. Tim ham s6 c6 do thi (C) nhan diém N(1; —

@y:x4—x2—2. y=x +2x% — 4.

2) la cuc tiéu

@y_ —x* 4257 — @y=x4—2x2—1.

84/278 ’
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CAu 12. Cho ham s6 y = —x* +2x?> — 4. Dién tich tam gidc tao bdi ba diém cuc tri ctia d6 thi ham
so 1a

(A) 4.

D) 2.

$>Céu 13. Ham s y = =
X+

(A 1.

(B 2.

1 , oA g .
1 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

(©o.

o Li gidi.

$> Cau 14. S6 diém cuc tri cia ham s6 y = x> (x+1) 1a

(A)2017. ®) 2.

©1.

® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

sau day sai?
(A) Trén khoéng (1;+ec) ham sb dong bién.
D6 thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri.

$>Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R va c¢6 dao ham y’ = f/(x) = 3x® — 3x?. Ménh d& nao

Trén khoang (—1;1) ham s6 nghich bién.
@ Do thi ham s6 c6 mot diém cuc tiéu.

 Loi gidi.

$>Cau 16. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x) = x(x — 1)?(x — 2)*. S6 diém cuc

tri ctia ham s6 y = f(x) 1a

(A) 1. ®) 2.

D)3.

0 1 4
0O — 0 +

Gia tri cuc dai cia ham so la

@y:l- B) y=0.

T I—

@x:O.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

X | —oo —1 0 1 o0
y + — + 0 -

3
y / \ . | / \ 5

Ham s6 y = f(x) c¢6 bao nhiéu diém cyc tri?

A1, B 2. (©)s3. D) 4.

® Loi gidi.

$>Cau 19. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé nao y

duéi day ding?
(A)Ham sb c6 gié tri cuc tiéu biing 2.
Ham s6 c6 gid tri cuc dai biang 0. _2 \ 5 /
@Hém sb dat cuc dai tai x = 0 va cuc tiéu tai x = 2. % ; >
@ Ham s6 c6 ba diém cuc tri. / v

DY SR :
— -

® Loi gidi.

4> Cdu 20. Cho ham sb y = f(x) xéac dinh trén R va c6 P 0 > I
bang xét dau ctia dao ham nhu hinh v& bén. Ham s6 da cho
dat cuc ti€u tai / _ _
1t cy ) y 0 + 0
@sz. x:2. @yzO. @y:2.
T ———— —— 8

o Li gidi.

$> CAu 21. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén khodng K, biét do thi ctia ham sb
y = f/(x) trén K nhu hinh vé bén. Tim s6 cuc tri cia ham s6 y = f(x) trén

K.@l. ® 2.
(©)3. D) 4.
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

(A)2. 0.

> Cau 23. Ham sb y = x> — 2mx? +m?*x — 2 dat cuc tiéu tai x = 1 khi

@m:3. B m=1.

@m:—l.

@m=3. B)m<0.

@m;«éO.

$> Cdu 25. Tim tit ca céc gia tri thuc ctia tham sd m sao cho ham s6 y = x> — 3mx? +3m+ 1 ¢6 hai

diém cuc tri.

S—

=

T—
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

@mEO. ‘v’mE]R. @mSO. @m;éO

“ g p . P 4
$> Cau 26. Goi S 1a tap hop tét ca cac gid tri ctia tham s6 m d€ ham s6 f(x) = x> —mx® + (m + §> x+10

¢6 hai diém cuc tri. Hoi c6 bao nhiéu sb nguyén m € S va thda |m| < 2018?

(A) 4031. 4036. (C)4029. (D) 4033.

® Loi gidi.

4> CAu 27. Cho ham s y = 2x> +3(m — 1)x? + 6(m — 2)x — 18. Tap hgp tt c4 cdc gid tri ctia tham sb
m dé& ham s6 c6 hai diém cuc tri thuoc khoang (—5;5) 1a

(A) (=05 =3) U (T; +00). (=3i4e) \ {3}.

© (—=7)\ {3} © -3\ {3}.

® Loi gidi.

$> CaAu 28. Biét dd thi ham s6 y = x* + bx? 4 ¢ chi c6 mot diém cuc tri 1a diém c6 toa dd (0; —1), khi
d6 b va c thda man nhiing diéu kién nao dudi day?
(Ab<Ovac=—1. (B)b>0vac>0. (©)b<0vac<O. D)b>0vac=—1.

® Loi gidi.

$>Cau 29. Cho ham s6 y = (m+ 1) x* —mx? + 3. Tim tAt c4 céc gia tri thuc clia tham s& m d&€ ham sb
c6 ba diém cuc tri.
(A)m € (—o0;—1) U (0; 4-0). (B) m e (~1;0).
(C)m € (—o0; —1) U [0; 4o0). (D) m € (—o0;—1]U[0; +o0).
T — R ——

o Li gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 30. Cho ham s6 f(x) = x* +4mx> +3 (m+ 1)x*> + 1. Goi S 1a tap hop tit ca cic gid tri nguyén
ctia m d€ ham s6 ¢6 cuc tiéu ma khong c6 cuc dai. Tinh téng cac phan tif clia tip S.

(A)1. B 2. (©s. D o.

® Loi gidi.
HET
c. Allc.c cllcc aAallc.c cllc.c Bllc. Bllc. Bllc.c pllc.c B llC. B
c. pllc. cllc.c cllc.c cllc.c cllc.c B |lc.c allc. Bllc. cllc. A
c. Bllc. Allc. BJlc. BJlc. pllc. allc.c pllc. pllc. allc.c D
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

> Cdu 1. Viét phuong trinh dudng thang di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sd y = —2x> + 3x% +

1.
By=x+1. ®y=-x+1. ©y=x-1. ©y=-x-1

> Cau 2. Goi d la duong thang qua hai diém cuc tri ctia dd thi ham s6 y = x> — 3x+ 1. Diém nao sau
day thuoc d?

(A) M(=2;1). (B) N(3;-5). (©) P(2;3). D) 0(3;—1).

$>Cau 3. Khoang céch giiia hai diém cuc dai va cuc tiéu ctia dd thi ham sé y = (x+1) (x —2)?

(A)5v2. ® 2. (©)2v5. D) 4.

o Li gidi.

> Cau 4. Cho ham s6 y = x* — 2x? 4 2. Dién tich S clia tam gi4c tao bsi ba dinh cuc tri ctia dd thi ham
sb da cho 1a

A) 3. ®) 4. ©1. D) 2.

® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 5. Ham sb f(x) = C10 + Cho1ox + Cap19%° + -+ + Cao19x*°19 6 bao nhiéu di€m cuc tri?

(A)1. 2019. (©)2018. D)o.

$>CAu 6. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f/(x) = (x* — 1)x%(x — 2)?°17 v6i Vx € R. S6 diém cuc tri clia
ham sé da cho 1a

A4, ®) 3. ©:2. D1

® Loi gidi.

$>Cdu 7. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh y
bén. Hoi ham s6 c6 bao nhiéu diém cuc tri?

(A) 4. ®)s. )

©2 ©3
: :
! :
—-10 1 X
 — T
® Loi gidi.
> Cau 8. Cho ham s6 y = x — sin2x + 3. Chon két luan ding.
P4 N . n S A 2 . 7:
@ Ham so0 dat cuc ti€u tai x = 3 Ham so dat cuc tiéu tai x = e
. n 2 /4
@ Ham so0 dat cuc dai tai x = 3 @ Ham so dat cuc dai tai x = 3
N

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>CAau 9. Cho ham s y = f(x) = sin2x. Héi trong khoang (0;2018) c6 bao nhiéu diém cuc ti€u?

(A) 1285. 2017.

(C)643. (D) 642.

® Loi giai

4> Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va ¢6 dao ham trén R. Biét ham y
s6 y = f’(x) lién tuc va c6 do thi trén R nhu trong hinh vé bén. Héi ham sb
y = f(x?) c¢6 bao nhiéu diém cuc dai?

A)2. 3. 2

1. 0.
© 5 N
l P
T ———— .

o Li gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM s& Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

<> Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R v | —o 5 | 3 oo
va ¢ bang xét dau cia y = f’(x) nhu sau. H6i ham so6 : : :
g(x) = f(x* — 2x) c6 bao nhiéu diém cuc tiéu? f - 0 + 0 + 0 -
(A 1. ® 2. (©)s3. D) 4.
 — T
® Loi gidi.
$> Cau 12. Cho ham s6 f(x) c¢6 bang bién thién nhu | o D) oo

hinh v& bén. Héi ham s6 = f (x*+1) c6 bao nhiéu :
2 . / a
diém cuc tri. y -0 + 0 +

(A)o. 2. too Lo
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén R. D6 thi ham s y
y = f'(x) nhu hinh vé& bén. Ham sb g(x) = 2f(x) +x? dat cuc tiéu tai
di€ém nao sau day?

-1
Bx=-1 ' —1 1 2

x:0.

X
@le.
@x:2.

T — —

> Cdu 14. Tim gia tri thuc ciia tham s6 m d€ ham s6 y = x> — 3x% + mx dat cuc tiéu tai x = 2.

@m:O. B m=-2. @mzl. @m=2.

® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 15. Biét véi m = my thi ham s6 y = x> — mx+ 1 dat cuc dai tai x = —2. Tim khang dinh diing.

(A) mg € (0;3). (B) mo € (10;14).

@mo € (7;10). @ my € (4;6).

N 2 1
$>Cau 16. Hamsoy = §x3 —mx? 4 (3m—2)x+ 1 ¢6 2 cyc tri khi va chi khi

(A)m> 1. B 1<m<2.

(©m<lhoicm>2 (D)m=1.

® Loi gidi.

trdi diu khi
m = —1 hoac m = 3.
©m< —1 hodc m > 3.

$>Cau 17. Ham s6 y = x> — 3x+ 1 — m vi m 1a tham s6. Ham sb c6 gid tri cuc dai va gia tri cuc tiéu

B) —-1<m<3.
(D) -1<m<3.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>Cau 18. Tim tit ca cac gid tri thyc ctia tham sb m d€ ham s6 y = —x* +2(m — 1)x> —m +7 c6 ba

diém cuc tri.

A m<1. B m>1.

@le. @mgl.

® Loi gidi.

> Cau 19. Tap hop cac sb thuc m thdoa man ham sb y = mx* — x> + 1 ¢6 diing mot diém cuc tri 1a

(A) (—30). (B) (—o30].

(©) (0;+0). (D) [0; +o).

® Loi gidi.

> CAu 20. Tim tit ca céc gid tri thuc ctia m sao cho diém cuc tiéu ctia dd thi ham s6 y = x> +x% +mx— 1

nam bén phéi truc tung.

(A)m <0. ®o0<m<n.

3

@ Khong ton tai.

> Cau 21. Biét mg 1a gid tri cia tham s& m d€ ham sd y = x> — 3x> 4+ mx — 1 ¢6 hai diém cuc tri x, x»
sao cho x;2 +x»% — x1xp = 13. Ménh d& nao duéi diy diing?

T— T—
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

(A mg € (—1;7).

y 4/ J J

@ mgy € (=7;—1).

(A) (—o0;—3) U (7;+). (=3;+e0) \ {3}.
(©)(~e7)\ {3} © (-3;7)\ {3}

$> CAu 22. Cho ham sy = 2x +3(m — 1)x? + 6(m — 2)x — 18. Tap hgp tit ca cac gid tri cia tham sb
m dé ham sb c6 hai diém cuc tri thuoc khodng (—5;5) 1a

$> CAu 23. Cho diém A(—1;3). Goi m; va my 1a cdc gid tri ca tham s6 m d€ d6 thi ham s6 y =
x® — 3mx® 4+ m c6 hai diém cuc tri B va C thda ba diém A, B, C thang hang. Tinh m; + m.

5 1
m1+m2=§. m1+m2:—§.

©m1+m2=O. @m1+m2:—1.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> CAu 24. Tim tit ca cac gid tri ctia tham sb m d€ dd thi ham s6 y = x> 4 2x? + (m — 3)x 4+ m c6 hai
diém cuc tri va diém M(9; —5) nam trén duong thang di qua hai diém cyc tri ctia do thi.

@m:3. B m=2.

$> CAu 25. C6 tit ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m d& ham s6 y = x8 + (m — 2)x° — (m? —4)x* + 1 dat

cuc tiéu tai x = 0?

(A)3. OF

(D) Vo sb.

$> CAu 26. Cho ham s6y = f(x) biét f/(x) = x>(x — 1)3 (x> — 2mx+m +6). Sb gid tri nguyén ctia tham

s0 m dé ham s da cho c6 diing mot diém cuc tri 1a

(A)7. ®) 5.

(©)s. D) 4.

® Loi gidi.
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2. CUC TRI CUA HAM O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

ba diém cuc tri tao thinh mot tam giac vudng can.

1
@m:—%. m:—l.

> Cau 27. Tim tit ca céc gia tri thuc cia tham sb m sao cho do thi ctia ham sb y = x* +2mx> +1 ¢6

$> CAu 28. Véi gid tri nao ctia m thi dd thi ham s6 y = x* — 2(m — 1)x> +m* — 3m? +2017 c6 ba diém

cuc tri tao thanh mot tam giac c¢6 dién tich bing 32?

(A)2. ® 3.

(©)s. D) 4.

® Loi gidi.

giac deu khi va chi khi

@m:2. B m=-2.

~ N 7 1
¢S Cau 29. Do thi ham so y = —§x4 — mx* +m? —

1 ¢6 3 diém cuc tri tao thanh 3 dinh ctia mot tam

=i

@mzl.

T —
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CAu 30. Tim tit ca cic gia tri thuc clia tham sb m sao cho dd thi ham s& y = x* — 2mx? 4+ 2m* —m

c6 ba diém cuc tri déu thudc cac truc toa do.

1
®m=2. B m=3. @mzl. @mzi
® Loi gidi.
— HET——
C. AJIC. C |C A ||C C|C B |C B |C B|JC D]JC B |C B
C. D JIC. C ||C C J|C. C JC C | B ||C. A JC B JC C |C A
C. B J|IC. A|C. B ||C B |C D|JC A |C DJC D]JC A|C D

o
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM & K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

Bir3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM SO
A-LY THUYET CAN NHO

) Cho ham sé y = #(x) xdc dinh trén tap 2. Ta cé

y
. . <MNxeD
© M Ia gid tri 16n nhit ciia ham s6 néu 17 ) =M% o e
o €Z: flxg) =M !
Ki hi¢u | max f(x) = M |
xX€D |
LON N 7
. L >nVxeg a | X
© nla gia tri nho nhat ctia ham s6 néu fx) 2 n,vx . ! b
onegf()q)):n f(x())'----- |
Ki hiéu|min f(x) =n Ymin
xX€9g

E Céc phuong phép thudng ding dé fim max - min
@ Dung dao ham (d6i v6i ham mot bién), 1ap bang bién thién.
@ Dung bit dang thic danh gia va kiém tra diu bang

® Bét dang thic Cauchy: Véi aj;as;- - - ;a, 1a cac sd thuc khong am, ta ludn c6

aj+ay+---+a,>nya;-ax---ay

Dau "="xdyrakhia; =a, = --- = a,,.
Truong hop thuong gdp Cauchy cho 2 s6 hodc 3 sé:
eqa)+ax>2/aa. e a|+ar+taz>3Yaiaras.

® BAt dang thic Bu-nhia-cdp-xki: V6i hai bd sd aj;az;- - ;a, va by;by;--- 1by, taludn c6
(a1by 4 asby + - - - +anby)* < (a%—l—a%—l—----i—a,zl) <b%+b%+---+b,21)

. ) .a; a a

Dau "=" xay ra khi A=2-..=2

by by by

@ Dung diéu kién c6 nghiém ctia phuong trinh.
Gia st yo thudc mién gid tri ctia ham sb y = f(x). Khi do, ton tai x € Z d€ phuong trinh f(x) = yg c6
nghiém. Bién luan diéu kién nay, ta sé tim dugc "khoang dao dong" clia yo. Tir d6 suy ra max, min.

B- CAC DANG TOAN THUONG GAP

2 Dang 1. Tim max - min cGa ham sé cho truéc

> Vidu 1. Goi M,m lan ludt 1a gia tri 16n nhét va gid tri nhd nhét ctia ham sd y = x> +3x> —9x + 1
trén [—4;4]. Tinh tong M + m.

(A)12. 98. ©17. (D) 73.

® Ldi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

2 e s > A > N A - 1
$> Vidu 2. Gia tri nhé nhat cia ham s6 y = x+ |
X

trén doan [0;3] 1a

1
iny=~. iny = —3. iny = 1. iny =—1
=y Ogp= O O
® Loi giai
x*—3x+3

> Vidu 3. Gia tri 16n nhit ctia ham s6 y =

(A) 4. -3

1
trén d [—2; —}
rén doan 5

©-

@ Loi gidi.

¢ Vidu 4. Tim gid tri 16n nhit M ctia ham s6 y = /7 + 6x — x2.

(A M =a4. B M=117.

©M=1.

® Loi gidi.

e .. . 2 A 2 N A 4 A 3 v
$> Vidu 5. Gid tri nhd nhat clia ham s0 y = 3x + — trén khoang (0; +-) bang
X

(A)30. 2/0.

33 25
5 ©%

o Li gidi.

o
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM &

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

khoang nao duéi day?

AE RO

2

1 N
met trén doan [1;2] bang 3. Khi d6 gia tri m thudc
—m

$> Vidu 6. Gid tri 16n nhit ctia ham s6 f(x) =
x

op)  ®Cw)

® Loi gidi.

$> Vidu 7. Cho ham s6 y = f(x) 1a ham s6 lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day.
Khang dinh nao sau déy 12 khang dinh sai?
(A) Cuc da}vi clia ham 36/ 1a 4. | —oo 1 0 1 o
Cyc tiéu ciia ham s6 1a 3. 70 ST
=4,
© R 4 4
@ m]Rjny = 3. f(x) e \ / N
) 3 —o0
® Loi giai
¢ Vidy8. ,
Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi 1a dudng cong & hinh bén. Tim gia tri nhd nhat --{2
m ctia ham s& y = f(x) trén doan [—1;1]. E
m=2. B)m=-2. |
©m=1 Om=-1 -
m=1. m= —1. _1 E X
—2F-- I
® Li gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

 Vidyo. ,
Cho ham s6 y = f(x), biét ham s6 y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé dudi

day. Ham s y = f(x) dat gid tri nhé nhét trén doan {— ] tai diém nao

272
sau day?
@x = % ‘3 xX= % %
@le. @x: 0.
® Loi gidi.
> Vidu 10.
Cho ham sb f( ) ¢6 dd thi ctia ham s y = f/(x) nhu hinh vé. Biét y :
F(0) + (1) = 2£(2) = f(4) = f(3). Gid tri nhé nhit m, gid tri lon y=rx)
nhét M ctia ham s6 f(x) trén doan [0;4] 1a 4 X
(A)m=f(4),M = f(1). m=f(4),M=[(2). 0 2 !
©m=f(1), M= £(2). D) m=f(0), M= £(2). |

® Loi gidi.
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM & K&t néi i thirc véi cude séng

106/278 ’

& Dang 2. Mot s bai todn van dung

a) Bai toan chuyén dong:
@ Goi s(¢) 12 ham quang dudng; v(¢) 12 ham van tdc; a(¢) 12 ham gi4 tdc;
®@ Khi d6 s'(t) = v(t); vV (r) = a(t).

b) Bai toan thuc té — tbi vu.

® Biéu dién dit kién can dat max — min qua mot ham f(r).

® Khao sat ham f(¢) trén mién diéu kién "ding" va suy ra két qua.

$> Vidu 11. Tong gid tri 16n nhét va gid tri nho nhit ctia ham s6 y = cos® x+9cosx+ 6sin’x— 1 1a

2. 1 ©1 D) 2.

 Loi gidi.

4> Vidu 12. Mot chit diém chuyén dong véi quiang dudng s(¢) cho bdi cong thic s(t) = 61> — 13, t
(gidy) 1a thoi gian. Hoi trong khoang thdi gian tit 0 dén 6 gidy, van toc v (m/s) clia chit di€ém dat gia tri
16n nhit tai thdi diém ¢ (gidy) bang bao nhiéu?

@t:3s. t:4s. ©t=25. @t:6s.

® Ldi gidi.

<> Vidu 13.

Tir mot tAm ton ¢ hinh dang 1a nta hinh tron ban kinh R = 3, ngudi
ta mudn cat ra mot hinh chit nhat (hinh vé bén). Dién tich 16n nhat
c6 thé ctia tim ton hinh chit nhat 1a

0y ; 6v/2. (©)o. D) 9v2.

® Loi gidi.

y J/ J J

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$ Vidu 14. Mot sgi ddy c6 chiéu dai 12 6 m, dudc chia thanh 2 phan. Phan thi nhét dudc uén thanh
hinh tam gidc déu, phan thit hai udn thanh hinh vudng. Héi do dai ctia canh hinh tam gidc déu bang bao
nhiéu dé tdng dién tich 2 hinh thu dudc 12 nhé nhat?

o
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM &

Két néi tri thirc véi cude séng

C-BAI TAP TV LUYEN

y 4/ J J

> Cdu 1. Goi M va m 1an lugt 1a gia tri 16n nhit va gid tri nhd nhét ctia ham sd y = x> — 3x> — 9x+ 35

trén doan [—4;4]. Tinh T = M + 2m.

(AT = —41. B) T = —44.

©7T=-43. D71 =—42

 Loi gidi.

B) 4.

(©)s.

$> Céu 3. Gid tri 16n nhét ciia ham sé f(x) = -

6 5
= <

1 N
xiZ trén doan [1;3] bang

2
~ ., . 2 A 2 N A X

¢S Cadu 4. Gia tri nho nhat cia ham s6 y =
X

i trén doan [—4;—2] la

@{min y=-8.

—4;-2]

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cau 5. Tim gi4 tri 16n nhét, gid tri nhé nhit ctia ham s6 y = x + /12 — 3x2,

@ maxy =4, miny = 2.
@maxy =2, miny = —2.

maxy =4, miny = —2.
@ maxy =2, miny = —4.

<> Cdu 6.

(A 1.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén. [~ D) oo
Xét ba khang dinh sau:
o ) y + 0 — 0 + —
(1) Ham so dong bién trén khoang (0;2). 3
(2) Ham sb c6 mot cuc dai. v e . 1 ™~ o
(3) Ham s6 c6 gid tri 16n nhit bing 3.
So khang dinh ding trong ba khang dinh trén la
2. (©)s3. D)o.
S

$> Cau 7. Tong gi tri nhd nhit va 16n nhit ctia ham s6 y = v/2 — x2 — x bang bao nhiéu?

A)2-v2. ®) 2.

©2+V2. D) 1.

® Loi gidi.
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM &

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> CAu 8. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang xét diu dao ham nhu sau:
X —o0 —1 o0
y - — + 0 -
Ménh dé nao sau day ding?
(A) min_f(x) = £(0). max f(x) = f(1).
(= 1Lite0) (05+0)
(©) max fx) = 1(0). ©) min 7()=f(-1)
I —— ————————8
® Loi gidi.

$>Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh bén duéi. Khang dinh
nao sau day la ding?
(A)Ham S(:3 ¢6 hai diém cuc 'Erj. \ Y | —oo 1 0 T
Ham s0 ¢6 gia tri nhé nhat bang 0 va gia tri 16n y/ - 0 + || _
nhét bang 1. oo |
@Hﬁm s6 c6 gia tri cuc dai bang 0. Yy T~ 0 T T
A 2 . < . —o
@ Ham s0 c6 dat cuc ti€u tai x = 0 va dat cuc dai
taix=1.
T — —
® Loi giai

- , sz 1 P SR
$> Cau 10. Trén khoang (0; 1), ham s6 y = x> 4 — dat gid tri nhd nhét tai xy bang

X
1 1 1 1
. % ©% 7
D Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

$>Cau 11. Ham sd y = 4sinx — 3cosx c6 gia tri 16n nhit M, gid tri nhé nhit m 1a

AM=Tm=1. (B)M=5,m=-5.

C©M=1,m=-1.

DM=7m=-7.

x—m?+m
) R x+1
ham s0 trén doan [0; 1] bang —2 la

(A)2. -2,

$>Cau 12. Cho ham sb y =

. Tong céc gid tri ciia tham sd m sao cho gia tri nho nhét cia

D 1.

> Cau 13. Goi T 1a tap hop tht ca gid tri ciia tham

@S:% 5:15—7.

) o R
doan [2;3] bang 2 Tinh tong S cua cac phan td trong 7.

4 21 s 2 mx+1 . . A oA
so m dé ham so y = cO gia tri 16n nhat trén

X+ m?

(©)s=6.

T —— —
® Loi gidi.
2
~ e Y P cos“x—5cosx+3 .
¢S Cau 14. Gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat ctia ham s6 y = 5 la
cosx —
I— —

y 4/ J J

o
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM &

Két néi tri thirc véi cude séng

@ymax
@ymax = L;Ymin = —

’ymln - T 5

9
=
9
7

y 4/ J J

Ymax = 13'ymin =4.
@ Ymax =

,Ymm —1.

® Loi gidi.

$> Cau 15. Tim gia tri nhd nhat m ctia haim sd y = /1 +x+4 /3 —x — /1 +x-+/3 — x trén tip xdc dinh

cua no.

@m:2\/§—1. ng

©m=2v2-2. @m=19—0.

® Loi gidi.

$>Cau 16.

f'(x) nhu hinh vé. Biét rang f(—

A(1;0), B

ctia f(x) trén doan [—1;4] lan luot 15
A £(1),£(-
© F(=1),f(4).

1+f(2)

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va c¢6 dd thi ham s6 y = y
= f(1)+ f(4), cac diém
(—1;0) thudc d6 thi. Gia tri nhd nhét va gia tri 16n nhét
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CaAu 17. Tim m d& bit phuong trinh x* — 4x> — m+ 1 < 0 ¢6 nghiém thuc.

@m2—3. mgl.

@le.

o Li gidi.

¢>Cau 18. Cho ham sb f(x) = > ;’;’ , v6i m 12 tham sb. Biét min f (¥) +max f (x) = 2. Hay chon Két
X ; ;
luan ding?
A m=2. B m>2. ©m=-2. (D) m < 2.
 — T
® Loi gidi.

R o A e X 43x+3 RV
$>Cau 19. Tim gia tri cia tham s6 m dé bat phuong trinh e > m nghiém ding véi moi
x € [0;1].

7 7
®m§3. mgi ©m25 @mZ?).
T — T

o Li gidi.

=
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM &

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cdu 20. Cho a > 0. Gia tri nho nhit cia biéu thic P = —+ 5 g bing
250 2. 2] 59
3 3 6
 Loi gidi.

$> Cdu 21. Cho hai s6 thuc x, y thay d6i théa man diéu kién x> +y> = 2. Goi M, m lan lugt 1a gia tri

16n nhét va gid tri nho nhét ctia biéu thic P = 2(x> +

B) 4.

1
5

y?) — 3xy. Gid tri ctia M + m bing

(©) 6. D) 1-4v2.

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> CAu 22. M, m 1an luct 1a gid tri 16n nhat, gid tri nhd nhét ciia ham s6 y = cosx(1 + 2cos2x). Tim

2M — m. /3 /3 /3
3 3 2v/3
——
® Loi gidi
~ 2 2 o e ., . ° A k3 M
¢ Cdu 23. Cho biéu thic P = Txyz v6i x, y khac 0. Gia tri nho nhat ctia P bang
XmTy
—2, 0. (©-1. D) 1.
® Loi gidi.
$> CAu 24. Tim gia tri nhd nhit m ctia ham s6 f(x) = 4x? + — — 4 trén khoang (0; +-0).
x
@mz—l. B m=—-4 @m:7 @m=—3
® Loi gidi
FS . N A N ., . 2 A ., 12 A 2 N A 2x+ 19 s
¢ Cau 25. Goi m va M lan ludt 1a gia tri nhd nhat, gia tri 16n nhat cia ham s6 y = ——————. Tinh
x%+16x + 68
tich mM.
(A) mM = —0.20. mM = —0.25. (C)mM = —0.15. (D) mM = —0.30.
T — T
$> CAu 26. Tim gid tri nhd nhit cia ham s6 f(x) = cos? 2x — sinxcosx + 4 trén R.
7 10 16
(A) min f(x) = 5. min f (x) = 3. ©minf@==.  ©minfx)=7.
T — P
D Lo gidi, _
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM & K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> CAu 27. Cho x, y 1a hai s6 thuc khong am thda man x +y = 2. Goi a, b 1an ludt 1a gia tri nhd nhit,
. . 1 e A 1A A 1N A
gia tri 16n nhat cua biéu thuc P = §x3 +x? +y? —x+ 1. Khi d6 két luan nao sau day la diing?

Batb=22. ® at+b=2. (©a+b=3. @a+b=33—2.

3

$> Cdu 28. Cho céc sb thuc x,y théa man x> + 2xy + 3y> = 4. Tim gid tri 16n nhét cta biéu thitc P =
(x—y).

@maxP:S. max P = 16. @maxP: 12. @maxP:4.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cau 29. Mot ngudi thg mudn 1am mot chiée thiing hinh hop chit nhat c6 day 14 hinh vuéng va khong
c6 nap, biét thé tich ctia kh6i hop 1a V = 2,16 m>. Gia nguyén liéu d& lam b6n mit bén 1a 36000 ddng/m?
va gia nguyén liéu dé lam ddy 12 90000 ddng/m?. Tinh cic kich thudc ctia hinh hop d€ chi phi 1am chiéc
thung d6 12 nho nhit.

(A) Canh ddy 1a 1,2 m, chidu cao Ia 1,8 m. Canh ddy 12 1,5 m, chiéu cao Ia 1,2 m.
(C)Canh ddy 1a 1,7 m, chiéu cao Ia 1 m. (D) Canh ddy 1a 1 m, chiéu cao 1a 1,7 m.
— =

o Li gidi.

9 Cau 30. Cho ba s duong x, y, z theo thit tu 14p thanh cip sd cong. Tim gi4 tri 16n nhit ctia biéu thic

P /x2+8yz+3

(2y+2)2+6

5 6 6
® —. ® = © © =

® Li gidi.
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3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM & K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

HET
c. pllc.c Bllc.c cllc.c aAllc. Blc. clc. allc. Bllc.c allc. B
c. Bllc. pllc.t BJlc. aAllc. cllc. pllc.c allc.c Bllc. Allc.c D
c. Bllc. Allc. cllc. allc. allc clc cllc. allc. B
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bir4. PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO
A-LY THUYET CAN NHO

D Puong tiém cdn ngang (TCN)

& Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén mot khoang vo han (a;+o0), (—o0;b) hoic (—oo;+-0). Pudng thing
1a TCN cta do thi ham s6 y = f(x) néu| lim f(x) = yo hodc 1_1>I_|I_l fx)=yol
X oo

X——oo

y y=2

y IR TP

o
X
| ol\J ~x 0‘ X T} 2
y=-2
Khong c6 TCN C6TCNy=1 C6TCNy=2,y= -2

& Céc budc tim TCN:
i i a li .
® Tinh xl_l)l’iloo f(x) va Jim f(x)
@ Xem & "vi tri" ndo ra két qua hitu han thi ta két luan c6 tiém cin ngang & "vi tri" do.
@ Si dung mdy tinh cam tay: Nhap biéu thiic f(x).

@ BAm|CACL |X = 10® d€ kiém tra khi x — +oo.
@ BAm|CACL | X = —10® d€ kiém tra khi x — —oo.

B Puong tiém can dirng (TCD)

& Puong thang 1a TCD ctia d6 thi ham s6 y = f(x) néu| lim f(x) = hodc lim f(x) = oo

x—>xa X=X
y y | \ ! y !
0 1 —llv IK
\ ' X "0 | X
/ 0 \/ X \ w i
Khoéng ¢6 TCDb COTCP x=1 COTCDx=—-1vax=

@ Cac buée tim TCH

® Tim nghiém clia mau, gia st nghiém do6 1a x = xo.
@ Tinh gidi han mot bén tai xo. Néu xdy ra lim f(x) = o hodc lim f(x) = oo thi ta két ludn x = x¢ 1a
X=Xy x—>x8'
duong ti€ém can dung.
™ St dung mdy tinh cam tay: Nhap biéu thic f(x).

@ BAm |CACL | X = xo —0.000001 d€ kiém tra khi x — x; .
@ Béim |CACL | X = xp+0.000001 d€ kiém tra khi x — x; .
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4. PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

B—CAC DANG TOAN THUONG GAP

2 Dang 1. Cho ham séy = f(x), tim tiém can
dirng va tiém cdn ngang cla do thi twong ng.

Thuc hién theo 1y thuyét da néu trén. Chi y cic van dé thuong gip sau:

ap X + a1 x4

khi x — 4o d€ xdc dinh TCN, ta
DX + @y XM 4

@ Tinh gi6i han ctia ham s6 dang phan thiic

thuong gap:
® bac tif < bac miu thi két qui bang 0.
@ bac tlt = bac miu thi két qui bang Z—;.
@ bac tif > bac miu thi két qua bang 0. Liic nay do thi khong c6 duong TCN.
@ Khi tim TCD, trudc tién ta tim nghiém ctia mau. Chi y:
® Nhiing nghiém "don" khong thoa ti déu nhan.
@ Nhiing nghiém "don" théa ti déu bi loai.

\ ) b
& Db thi ham sby = =

d
Iuon c6 TCbx=——vaTCN: y = 4_1.
c c

cx+
e N . a A 5 X PETRN A 2x—4 N
$> Vidu 1. PBuong tiém can ngang cta do thi ham so6 y = ) la
x
By=2. ®x=2. ©x=-2. @y=-2.
@ Loi gidi.
" . y A e 2 2x+1
¢S Vidu 2. Tim tiém cin ngang cia do thi ham s6 y = Al )
—Xx
A)y=-2. B) x=-2. ©y=2. Dx=1.

> Vidu 3. Ham s6 nao c6 do thi nhian dudng thang x = 2 lam dudng tiém can ding?

1 1 2 5
By=x—2+— @®y=— ©y= @y=2

X
x+1° x+1° x+2 =7

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

’ . 2, 2 A . N A 3 1 N N 2
$> Vidu 4. Duong tiém can diing cia do thi ham s6 y = a +2 la duong thang

@x=—2. B x=2 @y:3. @yz—l.

® Loi gidi.

1’ . Py A . ~ A 1 , N N
$> Vidu 5. Duong tiém can ding cia do thi ham so y = % c6 phuong trinh la
x> +4x—

@x:—l. yzl;y:—S. @le;x:—S. @x::I:S.

® Loi gidi.

$> Vidu 6. Sb duong tiém can ciia do thi ham s6 y = 2 1a
r—
A 1. ® 2. ©o. D) 3.

D Loi gidi.

. ) . ) 2 —3x+2
$> Vidu 7. Tim so dudng tiém cén cta do thi ham s6 y = )i

A1 ®)o. (©2. D) 3.

D Li gidi.

2x—1

> Vidu 8. Tim toa do giao diém I clia hai dudng tiém cin ctia do thi ham sb y =
2 2 2 3 2) ( 2 2)
I\ =;1). Il=;—= ). Il =;—= ). Il—=;=).

@ (3 ) . (3 3) @ (2 3 @ 3°3

® Loi gidi.
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4. PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

’ £ 1_2
¢ Vidyu9. Chohamsby=——
x+3

(A)Tam déi xting ctia dd thi (C) 1a diém 1(3;2).

Diém P(—3;2017) thudc dudng tiém can ding cia dd thi (C).
@Dubng thang y = —2 la tiém cén ngang ctia (C).

@ Pudng thang x = —3 1a tiém can ding ctia (C).

6 dd thi (C). Ménh dé nao dudi day sai?

o Ldi gidi.

$> Vidu 10. Cho ham sb y = f(x) c6 dd thi la dudng cong (C) va céc gi6i han lim f(x) = 1,

e
lim f(x) =1, lim f(x)=2, lim f(x) = 2. Hdi ménh dé nao sau day ding? =
x—2- x—>+o0 X——o0
@ Puong thang y = 2 1a tiém can ngang ctia (C).
Puong thang y = 1 12 tiém can ngang ctia (C).
@Dubng thang x = 2 14 tiém c4n ngang ctia (C).
@ Pudng thang x = 2 14 tiém can ding ctia (C).

® Li gidi.

Vx+9-3 I

4> Vidu 11 (Qudc Gia - 2018). Sé tiém can diing ctia dd thi ham sé y = 2

A3, ® 2. ©o. D 1.

® Li gidi.

> Vidu 12. Do thi ham s6 y = v/4x2 +4x+ 3 — /4x2 + 1 ¢6 bao nhiéu dudng tiém cin ngang?

(A)2. ®o. ©1. D)3.

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

1’ . N o A 2 X . N A 3x + 1 M . ~ . - o 2
$> Vidu 13. Hai duong tiém cén cia do thi ham so y = cat hai truc toa do tai cac diém A, B.

Ban kinh R clia dudng tron ngoai tiép tam gidc OAB 1a

(AR=4. B R=5. ©r=2. D) R=3.

& Dang 2. Xdc dinh TCN va TCD khi biét bang bién thién ham sé y = f(x)

@ Nhin "vi tri" £oo d€ x4c dinh dudng TCN.

® Néu "vi tri" nao ra két qua hitu han thi vi tri d6 c6 TCN.

@ Néu "vi tri" ndo khong ton tai hoic ra két qua oo thi "vi tri" d6 khong c6 TCN.
& Nhin "vi tri ¢6 hai gach soc" d€ x4c dinh TCD.

@ Néu "vi tri" nao xuit hién oo thi vi tri d6 1a TCD.

@ Néu "vi tri" nao khong xuit hién oo & c4 hai bén (gi6i han tri va gi6i han phai) thi vi tri d6 khong
la TCP.

¢ Vidu 14.

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén R\ {0}, lién

tuc trén mdi khoang xac dinh va c6 bang bién thién ;

nhu hinh bén. Chon khang dinh diing. Y _ LA
@ Do thi ham s6 ¢ diing mot tiém cin ngang. +oo 2 —

Do thi ham s6 ¢6 hai tiém cin ngang. 11l oo — oo

(C)Db thi ham sb c6 diing mot tiém can ding.
@ Do thi ham s khong c¢6 tiém diing va tiém
can ngang.

¢ Vidu 15.

Cho béang bién thién ctia ham s6 y = f(x) nhu sau.
Do thi cia ham s6 da cho c6 tdng s6 bao nhiéu
duong tiém can ding va tiém can ngang?

A) 3. 1. ©o (D2 y _ ~—

® Loi gidi.
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4. PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 16.
Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén R\ {£1} | o 1 0 { o
lién tuc trén mdi khodng x4c dinh va c6 bang /
bién thién nhu hinh vé. S6 dudng tiém cén cla y - - 0 + +
W1 ®2 ©3 D4 N N4 Vs
—00 1 —0Q
o Loi gidi.

4> Vidu 17. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day. Do thi ham s y = f(x) c6
bao nhiéu duong tiém can?

X | —oo -2 0 2 e
Y +
3
y /
-2
(A 4. ® 2. (©3. D 1.

® Loi gidi.

& Dang 3. Mét s bai todn bién luén theo tham sé m

. oon s e mx+2 :
¢S Vidu 18. Tim tat ca cdc gid tri ciia m d€ do thi ham s6 y = ¢6 duong tiém can ngang di qua
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

di€ém A(1;3).

@m— B m=1. @m:—l. @m=3.

D Loi gidi.

ax—+1
bx—2’

lam ti€ém can ding va duong thang y = 3 lam ti€ém can ngang.

®h->  ofn ey ol

$> Vidu 19. Chohamsby = xdc dinh a va b d€ d6 thi ctia ham s trén nhan dudng thang x = 1

® Loi gidi.

. o b x e s 2X%=5x+m .
$> Vidu 20. Tim gia tri cia m d€ do thi ham s0 y = —————— ¢06 tiém cén dung.
—m

@ Zio m;éO. @m;«éZ @{m;«éO

=¥

® Loi gidi.

1 <A N . N [N A 2 A . N A 2'x X N A 2yt .
$© Vidu 21. Biét rang hai duong tiém cén cua do thi ham s6 y = (v6i m la tham s0) tao véi hai

truc toa d6 mot hinh chit nhat c6 dién tich bang 2. Gia tri ctia m 1a

(A)m = 2. B m=—1. ©m=2. (D) m = 1.

® Loi gidi.
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Két ndi tri thirc véi cude séng

4. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM SO
y J J J

7 A, 2 s a2 PP PR A x+1 2 p P S e p
¢ Vidu 22. Tim tat ca cac diém trén do thi ham s6 y = sao cho tong khoang cach tir diém do

dén hai duong tiém can 1a nho nht.

(W) (2+V31+V3) va (2—- V31 - V3). (1+Vv3:2-v3) va (1- V324 V3),
@(1+\/§;2+\/§) va (1—\/3;2—\5). D (2+\/§;1—\/§) va (2—\/§;l+\/§).

 Loi gidi.

$> Vidu 23. Tim tit ca cdc gid tri ca tham sb thuc m dé€ d6 thi ham sb y = P R—1
x2 — mx

dudng tiém can.

m>2 m > 2
5 m< —2 m>2 _
® m# - - © ey 2<m<2.
m< —2 m#‘i

 Loi gidi.

¢ Vidu 24.
, . A 2 X
Héi c6 bao nhiéu cap so nguyén duong (a;b) d€ ham so y = 4x 5 c6 do y
x —_

thi trén (1;+oc0) nhu hinh vé bén?

(A 1. ®) 4. (©2. D) 3.

® Loi gidi. .
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J
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4. PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM O K&t néi i thirc véi cude séng
C-BAI TAP TU LUYEN

$> Cau 1. Phuong trinh dudng tiém cin ngang ctia do thi ham s6 y = a
@yzS. y:0. @le. @y: .

® Loi gidi.

. P 1 g . ,
$>Cau 2. Chohamso y = 2x+ > Khang dinh nao sau diy diang?

TP S | X s pa A s A . 1
@DG thi ham soO co ti€ém cén dung laxzz. Do thi ham so ¢6 tiém can ngang layz—i.

A . N A 2 oLt A A N 1 A . N A s o4t A A 2, N
@ Do thi ham s0 ¢6 tiém can ngang la y = > @ DO thi ham s0 c6 tiém can ding la x = 2.

® Loi gidi.

$>Cau 3. SO dudng tiém can ditng va ngang ctia do thi ham s6 y = — i
x —

(A)2. 1. (©)4. D) 3.

® Li gidi.

> CAau 4. Puong thang y = 2 1a tiém cén ngang ctia do thi ham s nao sau day?

2x%+1 24 2x+1 +1 2x—2
@y=x : y=)#- ©y=1x_2x- @y=x :

2—x 1+x

® Loi gidi.

$>Cau 5. Cho ham sb y = f(x) c6 1_i>m flx) = -2 va 1_1&1 f(x) = 2. Khing dinh nao sau day
X—>—00 X oo
diang?
(A)Db thi ham sé da cho c6 diing mot tiém can ngang.

Do thi ham s6 da cho khong c6 tiém cin ngang.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

(C)Pb thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang la hai dudng thng x = —2 va x = 2.
@ Do thi ham sb da cho c6 hai tiém c4n ngang 1a hai dudng thing y = —2 vay = 2.

$> CAu 6. Cho ham sdy = f(x) c6 tap xac dinh 1a R va XEIEL, f(x) =yo, xl_i}rfoo f(x) = —co. Tim két luan
diing trong céc két luan sau.
Do thi ham s6 c6 tiém cén diing 12 dudng thang x = .
Do thi ham s6 c6 tiém can ngang la dudng thang y = yj.
©D6 thi ham sb khong c6 tiém can.
@ Do thi ham s6 ¢6 ¢4 tiém can ding, tiém cin ngang.

o Li gidi.

N ; 2017 N e A . . N
$>Cau 7. Chohamso y = > c6 do thi (H). S6 dudng tiém can cua (H) la
x E—

@A)o. ® 2. ©:s. D4

® Loi gidi.

$>Cau 8. Cho dd thi (C): y = x+ 3 c6 hai duong tiém can cit nhau tai /. Tinh d6 dai doan thang OI
X

(v6i O 1a gbc toa do).

(A) oI = /3. B) o1 = v2. ©or=1. (D) oI = /5.

® Loi gidi.

~ £ N 2 1
$>CaAu 9. So6 dudng tiém can (ding va ngang) clia do thi ham s6 y = — 1a bao nhiéu?
X
Ao. ® 1. ©:2. @s.

o Li gidi.
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4. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM SO

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 10. Tim s6 tiém cn diing va ngang clia do thi ham s6 y = —

®B) 2.

x2—3x+2°

©1.

 Loi gidi.

A . ) 2 2x —
> Cau 11. D()thihéms()y:xx—z—_xl?,

c6 duong ti€ém can ngang la

©y=1.

 Loi gidi.

$>Cau 13. PO thi ham sb f(x) =

c6 bao nhiéu dudng tiém can ngang?

®) 1.

Va2 —4dx—+/x2—3x

(©)a. D2

® Loi gidi.

=
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

. P 2
$>Cdu 14. Choham sy = Sy

x
dén céc duong tiém can cia (C). Tinh d.

6 dd thi (C). Goi d 1a tich khoéng cach tif mot diém bét ki trén (C)

(Ad=1. B d=v2. (©d=2. (D) d=2v2.

<> Cdau 15.

Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau. Tong
s6 tiém cAn ngang va tiém can diing cta do thi ham sb da
cho la

(A 4. 1.
(©)s3. D 2.

® Loi gidi.

‘ $>Cau 16.

—
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4. PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM O K&t néi i thire véi cude sdng

y J/ J J

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén.
Hoi do thi ham s6 y = f(x) c6 tdng s6 bao nhiéu tiém ;
can (ti€ém can ding va tiém can ngang)?

(A)o. ® 2. i= 2
©)3. D 1. A — \_oo

$>Cdu 17. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R\ {41}, lién tuc trén mdi khoéng xac dinh va c6 bang
bién thién nhu sau

X | —oo ol 0 1 +oo
f'@) - - - -
@ N ) T S 2

Khang dinh nao sau day sai?
@ Do thi ham sb y = f(x) c6 hai tiém cin ngang la cc dudng thang y = -2,y = 2.
Do thi ham s6 y = f(x) c6 hai tiém can diing 1a cic dudng thang x = 1, x = —1.
@Hﬁm s6 y = f(x) khong c6 dao ham tai diém x = 0.
(D)Ham sb y = f(x) dat cuc tri tai diém x = 0.

— T
® Li gidi.
<> Cdau 18.
Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén (—2;0) U X ) 0 +oo

(0;+o0) va c6 bang bién thién nhu hinh vé. ;
S6 dudng tiém can clia do thi ham s f(x) f'x)

la
B 2 £ | T~

©1. D) 3. — 0
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>Cau 19.
Cho ham S(j).y = (x) xdc dinh trén ]R\ ;{O}, lien [ o 0 1 oo
tuc trén moi khoang xac dinh va c6 bang bién n — 0 n
thién nhu hinh bén. Hdi dd thi ham sé c6 bao Y
nhiéu duong tiém can? 2 1
A1 2 y N T
(©)3. (D) 4. ol | B >
— ——————
® Loi giai
$> Cau 20.
Cho ham sé y = &£ —= c6 dd thi nhu hinh bén. Khing dinh nao dusi day Ia y
ding?
(Ab<0<a. Bo<b<a
(©b<a<o. (D)a<b<0. 5 3
T — R———
® Loi gidi

2x2 —3x+m

X—m

$>Cau 21. Cho ham s6 y =

khong c6 tiém can ding.

(A)m=0hogcm=1. (B)m=2.

c6 do thi (C). Tim tit ca cdc gid tri clia tham s6 m dé (C)

@mzl. @sz.

o Li gidi.

> CAu 22. Tiém can diing ctia dd thi ham sdy = al
x R

@m:—Z. m:—5.

1 o .y .
di qua diém M (2;5) khi m bang bao nhiéu?

ém:i @m:2.

® Li gidi.

o
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Két néi tri thirc véi cude séng

4. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM SO
V' J J J

$> CAu 23. Cho ham sd y = f(x) 1a ham da thic c6 bang bién thién

X —oo —1 3 ~+o0
y + 0 — 0 +
4 oo
Y / \ /
oo 2
2018 .

S6 tiém céan ding ctia d6 thi ham sb y = 0 1a
x

(A)4. ® 1. (©)3. D)2.

 Loi gidi.

Py A s, o A 22X PEIRN A =7
¢S Cdau 24. Tap hop tat ca cac gia tri cia tham so m dé€ do thi ham so y = .
x2 4+ 2mx+1

dﬁ%i—l;l). (—o0; — 1)U (1;+o0).
o1 o (= o(3)ucsrm

4

¢0 hai ti€ém cén

P N A X— 1 s LA > oA 02 A0 o A 2 32X PRI
$>CAu 25. Chohamsoy = — o Co tat ca bao nhiéu gia tri thuc cua tham so m dé do thi ham
mx>—2x+3

s6 da cho c6 ding hai dudng tiém can.
A)2. 3. ©o. D 1.
® Li gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

&> Cau 26. Tim tit ci cic gia tri cia tham sb m d€ d6 thi ham sb y =

phai truc tung.

c6 tiém can diing nam bén

X—m

5 5
®m<0. m>0vém7é1. ©m>0. @m>0vém7é—z.
T —— R
® Loi gidi
~ <A v X . o < 3 - 3 2018 A < < [N A
¢S Cdu 27. Biét rang do thi cia ham s6 y = (a )x&; i—;) nhén truc hoanh lam tiém cén ngang
x_

va truc tung lam tiém can dung. Khi d6 gid tri ciaa + b la

—3.

(A) 3.

D)o.

T — ———
® Loi gidi
$> CdAu 28. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R\ {1} va c6 bang bién thién sau:
X —oo -2 1 2 TS
y - 0 + < =
R o0 3
2 —o00 —o0
Do thi ham s y = W c6 bao nhiéu tiém can ding?
(A)o. 2. ©1 D) 4.
T — R

Loi
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4. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM SO

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

7

B)R.

$> CAu 29. Tap hop céc gid tri m d€ d6 thi ham s6 y =

mx? +6x—2
x+2

on Y

c6 tiém can ding la

Or\{]

b

2 2
T — N
® Loi gidi.
2 A o 4 c s 9 A 2 3A PERTRN A X2 - 1 2 .
¢S Cau 30. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m d€ do thi ham s6 y = ———— ¢6 ding 3
x2 —2mx+2m
dudng tiém can.
m>?2
— . . 0<m<?2.
Bm#— N © 1 Do<m
T R — R
® Loi giai
HET
C. D|C. C|C D|C DIC D|C B |C B |C DIC C]|C A
Cc. C |/C. B ||C. D |C. C ||C. C ||C. B ||C. D ||C. D|C. B ||C. C
C. AJ|C. DJ||C. C ||C. DI||C. B |C. B |C. D|C DIC DJC C

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J
Bi15. PO THI CAC HAM SO THUONG GAP

A-LY THUYET CAN NHO

I Ham s6 bac haiy = ax®+bx +¢

y

@ Toa dd dinh:

1(x03y0) = (—ﬁ;—é).
2a° 4da
@ (P) viét theo toa dé dinh:
2a y=a(x—x0)2+y0

<
| &

L
|

TTTTTAN
S
\
|
£l
1
|
R EEEE L.

|
| >
: A
! Q
~
-
\\
Q
(ol
/
=

2
Y
=}
2
A
=}

BB Hoam sb bac bay = ax® +bx? +ex+d

. o . L . o @ Ham sb ¢4 hai diém cuc tri
& THI1. y = 0 ¢6 hai nghiém phan biét x; va x,. Khi do,
ham s6 c6 hai diém cuc tri x = x1 va x = x». a#0
b* —3ac > 0.
@ Lién hé t8ng tich hai nghiém
.\ 2b
X|+x=——
1+x2 34
PN , . ~ N A A 2 c
@ TH2.y = 0 c6 nghiém kép xo. Khi d6, ham so6 khong c6 XX = o
cuc tri. a
a>0 y y ® Ham sb khéng c6 diém cuc tri
! I ) . |la=0
b“ —3ac <0 hodc
b=0.
[l o\
® Hoanh dé diém ubn 13 nghiém
& TH3. y =0 vo nghiém. Khi d6, ham s6 khong ¢6 cuc phugng trinh 3 = 04> x = — 3ﬁ _
tri. . v
' y y Toa d6 diém uon la tdm doi xing
a0 a<0 cta do thi.
® Tiép tuyén tai diém uon I(xp;yo)
I \{\ sé ¢ hé s6 géc nhd nhat néua >0
/ va I6n nhét néu a < 0.
flo TN
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5. pO THI CAC HAM 5O THUONG GAP Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

E®) Ham sé bac bén tring phuong y = ax* + bx? + ¢

& ' = 0 c6 ba nghiém phén biét. Khi d6, ham sb c6 ba | & H1am s0 c6 ba diém cuc tri
difmcuctrix=0vax=+ —2%. ab <0
y y . 2
\ /‘\ / /\'/\ @ Ham s0 c¢6 ding mot diém cuc
Yol Y ox I ol VX trl
ab>0
& y =0 c6 diing 1 nghiém x = 0. Khi d6, ham sb c6 diing a,b khéng ddng thdi bing 0
1 diém cuc tri.
y y ® Ham s6 chin, ddi xiing nhau qua
\ | / m =
ol X ol \ x
B Ham nhét biény — 2P
cx+d

d
™ Tap xédc dinh D = R\ {_Z}

@ Hinh dang do thi:

1 y y 1
¥ >0 \ \ ¥y <0
df/ 0 X 0 \Td X

@ Tiém can ding x = —%l.
@ Tiém cdn ngang y = g.
® Giao v6i Ox: y=0=x= —g.
@ Giao Vvéi Oy:x:O:>y:é.

d
® Giao hai dudng tiém cén (diém I) la tdm doi xdng cla do thi.

J
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

B—CAC DANG TOAN THUONG GAP

& Dang 1. Nhén dang dé thi ham bac ba y = ax® + bx> + cx + d

@ Nhin "ddng diéu" ctia d thi:
@ Bén phai di 1én thi a > 0. @ Bén phii di xudng thia < 0.
™ Nhin diém thuoc do thi: Thay toa do d6 vao ham s6 phai thod man. Do thi qua diém (0;d).

& Nhin cuc tri:

y J/ J J

/
\ : . : s . JY(x0) =0
@ Do thi ham s6 ¢6 diém cuc dai (cuc ti€u) 1a (xp;yo) thi {y (x0) .
y(x0) = yo
Ao g0 n a .~ . 2 . N k3 N A 2b N c
@ Moi lién hé gitta hai diém cuc tri x| va xp cia ham so: x| +x, = 34 va xXjxp = ey
a a
¢ Vidu 1.
Bang bién thién & hinh bén 1a ctia mdt trong bon ham s6 sau % | —oo 0 > too
day. Héi d6 1a ham sb nao? ;
X + 0 - 0 +
(A)y=—x3—2:2+5. (B)y=x3—3x2+5. f) -
@y:—x3—3x+5. @y:x3+3x2+5. f(x) _ > ~_
— 00 1
® Loi gidi.
> Vidu 2.
Béng bién thién ¢ hinh bén 1a ciia mot trong bén ham s sau [ [ _ o 1 T
day. Héi d6 1a ham sb nao? ;
+ 0+
@y=x3—3x2+x+3. y=x3—3x—|—4. Y
@y:x3—3x2+3x+1. @y:x3+3x2+5. y /2/ *

D Ldi gidi.
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 3.

ham s6 nao?
@y: -3 +x% 2.

@y:x3—3x+2.

Dudng cong bén 1a do thi cia mot trong bén ham s6 da cho sau ddy. Héi d6 1a y

y:x3+3x2—2.
@y:x2—3x—2.

® Loi gidi.

$> Vidu 4.

ham sb nao?
@y:x3—|—3x—2.
@y: —x34+3x+2.

Dudng cong bén 12 do thi ctia mot trong bén ham sd da cho sau day. Hoi d6 1a

y:x3—3x—|—2.
@yz—x3—3x—2.

‘zx

‘ $> Vidu .
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két ndi tri thire véi cude séng

Hdi (C) 1a d6 thi ctia ham s6 nao?

@y—x—l B y=(x+1)>
©y=(x-1)> @y—x +1-

Cho ham 6 da thic bic ba y = f(x) = ax® +bx* +cx+d ¢6 d6 thi (C) nhu hinh vé. y

y J/ J J

® Loi gidi.

$> Vidu 6.
Cho ham s6 y = ax® 4+ bx* + cx+d c6 dd thi nhu hinh vé bén. Khing dinh
nao sau day la ding?
(A)a>0,b>0,¢>0,d>0. (B)a<0,b<0,¢>0,d>0.
(Ca>0,b<0,c<0,d>0. (D)a>0,b<0,c>0,d>0.

® Loi gidi.

¢ Vidu7.
Ham sb y = ax® + bx* 4+ cx +d ¢ d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh d& nao sau
day dung?
(A)a<0,b<0,c<0,d>0. (B)a<0,b>0,c<0,d>0.
(©a<0,b>0,¢>0,d<0. (D)a<0,b<0,c>0,d<0.

‘ $> Vidu 8.
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két ndi tri thirc véi cude séng

Cho ham s y = ax® + bx?> 4+ cx+d ¢ d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao

dudi day ding?
(A)a<0,b>0,¢>0,d>0. B)a<0,b<0,c=0,d>0.
(©a<0,b>0,c=0,d>0. (D)a>0,b<0,c¢>0,d>0.

y J/ J J

y

 Loi gidi.

(a—x)(b—x)*v6ia <b.

$> Vidu 9. Tim do thi ham s6 y = f(x) dugc cho bdi mot trong cac phuong an dudi day, biét f(x) =

y

2 Dang 2. Nhan dang dé thi ham béc bén tring phuong y = ax* + bx? + ¢

@ Nhin "dang diéu" cta do thi:

& Nhin diém cuc tri

@® Bén phai di Ién thia > 0. @ Bén phdi di xudng thi a < 0.

@ Nhin diém thuoc do thi: Thay toa do d6 vao ham s6 phéi thod man. Do thi qua diém (0;c¢).

® D6 thi ¢6 3 diém cuc tri ab < 0 @ Do thi c6 mot diém cuc tri ab > 0.

$> Vidu 10.

Bang bién thién & hinh bén 12 cia mot trong bon
ham so sau day. Hoi d6 1a ham so nao?

/ —
@y:x4—8x2+2. i 0

y
©y=x4—6x2+2. .

y=x4+6x2+2. oo /

@yz— 44 8x2+2.

D 1 i gidi _
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 11.

Béng bién thién 6 hinh bén 1a ciia mot trong bébn ham sésau [ [ _ oo 0 Foo
day. Héi d6 1a ham s6 nao? / n _
@y:—x4+3x2+2. B)y=—x*—22+1. Y
@y:—x4—3x2+2. @yz—x4+x2+2. . /2\
o Loi gidi.
‘ ¢ Vidu 12, ‘
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP K&t néi tri thire véi cudc séng

y J/ J J

Do thi 6 hinh bén 13 ctia mot trong bdn ham sb sau day. Héi d6 1a ham s6
nao?
y=x*—2x2—1. y=2x4—4x2—1.
@y:—x4+2x2—1. @y=—2x4—|—4x2—1. *
® Loi gidi.

> Vidy 13.
Do thi & hinh bén 1a ctia mot trong bdn ham sb sau day. Hoi d6 1a ham s6 oyt
nao? \ 4 |
@y:—4+4x2. B) y =x*—342. ! |
1 ! |
@yz—x4—2x2. @y:—1x4+3x2. | !
|-vzol val *

® Li gidi.
¢ Viduy 14.
DO thi & hinh bén la ctia mot trong bon ham s6 sau ddy. Hoi d6 1a ham s6
nao? BN T R R -
Ay=x-1. ®y=x"-22-1. LI
1 | | | |
@y: 4o’ - 1. @y:Zx4—3x2—1. | (/ |
L X
® Loi giai
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 15.

Tinh gia tri f(a+b+c).
(A) fla+b+c)=—1.
(© fla+b+c)=—2.

Biét ring ham s6 y = f(x) = ax* 4 bx*> + ¢ c6 d6 thi 1a dudng cong hinh vé bén.

B) fla+b+c)=2.
D) fla+b+c)=1.

D L&i gidi.

d6 b va c thda man nhiing diéu kién nao duéi day?

(Ab<Ovac=—1. (B)b>0vac>0.

$> Vidu 16. Biét d6 thi ham s6 y = x* + bx? + ¢ chi c6 mot diém cuc tri 1a diém c6 toa do (0; —1), khi

(Cb<0vac<0. D) b>0vac=—1.

® Loi gidi.

$ Vidu 17.

tham sb thuc. Ménh dé nao sau diy diing?
(A)a<0,b>0,c<0.
(©a>0,b<0,c<0.

Pudng cong trong hinh bén 12 d6 thi ham s6 y = ax* 4+ bx?> + ¢ véi a, b, c 1a cic

(B)a<0,b<0,c<0.

(D)a>0,b<0,c>0.

® Loi gidi.

‘ $> Vidu 18.

B Th.S Nguyén Hoang Viet — @ 0905.193.688 ﬂ



Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Ham s6 y = ax* + bx> + ¢ ¢6 dd thi nhu hinh vé& bén. Ménh dé nao sau day la [ y

diang?
(B)a<0,b<0,c<0. / W \ %

(A)a<0,b>0,c>0.
(©a<0.b>0,c<0. (D)a<0,b<0,c>0.

D Li gidi.

<> Vidu 19.
Ham sb y = ax* 4+ bx> + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao sau day la

ding?
(A)a<0,b>0,c>0. B)a>0,b>0,c>0. \ /
(©a>0.b<0,c>0. (D)a>0,b>0,c<0. 0
\/ x

_ax+ b
cx+d

& Dang 3. Nhéan dang dd thi ham nhét bién y

Chii y bon thong s6
@ Tiém can ngang y = —.
c

@ Tiém can dung x = —
c

@ Giaov6i Ox: y=0=>x= ——. @GiaovéiOy:x:0:>y:E.
a

$® Vidu 20.
Bang bién thién & hinh bén 1a ctia ham s nao? P - 2 I
4x—6
— / _ —

2x—1
®y: x+3° y_ x—52' Y
X+ 1 ~+o0

3—x
©y:2—x' Y= =2 B

 Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

¢ Vidu2l.
Béng bién thién sau la ctia ham s6 nao trong cdc hamsdbén [ [ _ o 3 Foo
dudi?
@ _x—l o x—1 yl + +
y_x—35' y_—)lc—3' +oo -1
X+
©y 3 @y — _1/ _oo/

o Li gidi.

¢ Vidu 22.
Pudng cong trong hinh vé bén 13 d thi ctia ham sb nao trong cac ham sb sau? y

-1 1-2x /
X X

x—1" x+1° O

® L3i gidi.

¢ Vidu 23.
< ax
Cho ham so y =

1 5
+ > c6 do thi nhu hinh vé. Tinh T =a+b y
X — 1

4 |
(AT =2. B T =0. N ;
©r=-1. DT =3 |
2+ |
R B
0 L
Y 123 4 5 6%

D 13i gidi _
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

¢ Vidu 24.
. . 2 —ax
Hay xac dinh a, b € ham s0 y = my ¢6 d6 thi nhu hinh vé? y o
(Aa=1;b=-2. !
©a=-1;b=-2. @ = |
RSN ¢ S SN
- _ 0 !
@ Loi gidi.
> Vidu 25.
~ ~ A N A . 2 N A ax+b A X N A N
Hinh vé€ bén la do thi cua ham s0 y = . Ménh d€ nao sau day la LY
C.x+d |
dung? I
(A)ab > 0,bd < 0. (B) ab < 0,ad > 0. |
(Clab < 0,ad < 0. D)bd >0,ad>0. .. 5
1 /’__
I
® Loi gidi.
> Vidu 26.
~ ~ A N A . 2 N A ax+b A A N A N
Hinh v€ bén la do thi cua ham so y = . Ménh dé nao sau day la y
cx+d :
dung? |
(A)bd < 0,ab > 0. (B) ad > 0,ab < 0. AN .
(C)ad < 0,ab < 0. (D) bd > 0,ad > 0. o —

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két néi tri thirc véi cude séng

C-BAI TAP TV LUYEN

y J/ J J

> Cau 1. Do thi ham sb nao dudi day khéng di qua diém A
y=x. y:2x2—1. @

(1;1)?
y=2x3—x—1.

@y:—x4+2.

 Loi gidi.

X —

$>Cau 2. Chohamsbé y = 2 21
(A) M(1;3). M(0; —2).

6 dd thi (C). D6 thi (C) di qua diém nao?

@M(—l;%). (D) M(3;5).

® Loi gidi.

$>Cau 3.
Bang bién thién & hinh bén 1a ciia mot trong bén ham [ T _ 0 > e
s6 sau day. H(;)i d6 12 ham s6 nao? Y T o0 - o0 =+
@y = =5 — 8=
y:x3—3x2—1. -1 e
Cy=x+32-1. v s
@yz —x+32 - 1.
— —
® Loi gidi.
$> Cau 4.
DPudng cong bén 1a dd thi ctia mot trong bén ham s sau. Héi d6 1a ham s nao duéi y
day?
@y:—x3+3x—|—1. B y=x+3x+1.
@y:—x3—3x+1. @y=x3—3x+1. 0 X
I — ——
® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cdau 5.

Pudng cong bén 1a dd thi ctia mot trong bén ham s6 sau. Hoi d6 1a ham s6 nao dudi y

day?

@y=x3—|—3x2—3x+1.

y=—x3—2x2—|—x—2.

O,
@yz—x3+3x+1. @y=x3+3x2+3x+1. \/‘ \ "
T —— ———
® Loi gidi.
$> Cau 6.
DPudng cong bén 1a do thi ctia mot trong bodn ham s6 sau. Hoi d6 1a ham sb nao y
dudi day? 4l--
@y )21 +x). B y=(x+1)2(1—x). !
©y= <x+1>2<2—x>. @y—<x+1>2<2+x>. of
"t o1 | %
— ——————— 8
® Loi gidi.
<> Cau 7.
Cho ham s y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé& bén. Khang dinh nao y
sau day la dung?
(A £(1,5)<0,£(2,5) <0. (B £(1,5 >0> £(2,5). e o) .
©r(15)>0,£(25)>0. (D) f(15) <0< f(2,5). 0‘ / N_/
T — ——
® Loi gidi.
$>Cdu 8.
Puong cong & hinh bén 13 d6 thi ctia mot trong bdn ham s6 dusi day. Ham s6 y
d6 12 ham s6 nao?
@y:x4+5x2+2. B y=x—3x2+2. /\
@y:x4—5x2+2. @yz—x4+5x2+2. ;
O
T —

® Li gidi.

o
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP K&t néi tri thire véi cudc séng

y 4/ J J

$>Cau 9.
DPudng cong & hinh bén 1a do thi ctia mdt trong bon ham sb duéi day. Ham y
s6 d6 1a ham s nao? | N L
(A)y=x*—322. y:_é_l 4+ 3x2, | |
(©)y=—x*—2:2. D)y = —x* +4x% | |
IRV
 — S—
o Loi gidi.
$>Cau 10.
DPudng cong & hinh bén 13 d thi ctia mot trong bdn ham s6 duéi day. Ham y
s6 d6 laham s6 nao? I
Wy =—x*+4x2+3. (B) y=—x*+2:2+3.
©y=(2-272-1. Dy=(2+2)>-1. | |
—2 \/ 0 \/ 2 X
-1
T — —
o Loi gidi.
> Cau 11.
DPudng cong & hinh bén 1a dd thi ctia mdt trong bdn ham s6 . y
dudi day. Ham s6 d6 1a ham sb nao? | \
—2x+1 —x+1 | 1
@y: . y: . | \
2x+1 x+1 J
=7 ©ry-= o
YT YT S T
T —— ———
® Loi gidi.
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Két néi tri thirc vai cude séng

Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

$>Cau 12.
DPudng cong & hinh bén 1a do thi ctia mot trong bon ham sb duéi day. y

Ham so do6 la ham so nao?

2x+1 x+2
By=="". ®y=7—.
x—21 1—)1c
X+ X+
@y_x_l' @y_x_l' 1
X
_N 1
-2
T R ————— —————— 8
® Loi gidi.
¢S Cau 13.
Pudng cong & hinh bén 1 dd thi ctia mot trong bén ham s6 dudi day. Ham y
s6 d6 12 ham s6 nao?
@y:x4—2x2. y=x4—2x2—3.
@)’:—x4+2x2. @y:—x4+2x2—3. Lo 1
i T x
I
————8

$>Cau 14. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Khing dinh nao
sau day sai?
(A)Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhat va c6 gid tri nhé Al =i > o
nhit bang —2.
s . Y - | + o -
Ham s0 c6 hai diém cuc tri. 5
@DS thi ham sb c6 hai tiém cén ngang. y N N
(D) Ham s6 c6 gid tri 16n nhét bing 5 va gié tri nhd nhat
bing —2.

— —

® Li gidi.

o
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP K&t néi tri thic véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 15.
Pudng cong & hinh bén 12 d6 thi mot trong bon ham s6 cho & phuong 4n A,

B, C, D. Hoi d6 1a ham s nao?
@yz—x3+1. y:—2x3+x2. "
©y=32+1. D)y=—-43+1.

(0] 1
\ X
T R — T
® Loi gidi.
$> Cdau 16.
Ham s6 nao trong bén ham s6 dudi ddy c6 bang bién thién PPN 2 too
nhu hinh bén? ;
@ _ 2x—3 9 o x+4 y - -
D = : =
X+ X —
©y= : Dy= : Y . .
x—2 x—2 —oo 2
T — e
® Loi giai
$>Cdu 17.
Cho ham s6 y = ax* 4+ bx? + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Khang dinh nao y
sau day dung? %)
(A)a>0,b<0,c>0. (B)a>0,b<0,c<0. /
(©a>0,b>0,c>0. (D)a<0,b>0,c>0. 1
X
217 _Jo\1]2
-2
T —— ——

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

<> Cau 18.
Cho ham sb y = ax® + bx? + cx+d ¢6 dd thi nhu hinh bén. Ménh dé nao sau
day dung?

(A)a>0,b<0,c>0,d<0. (B)a>0,b<0,c<0,d>0.
(©a<0,b<0,c<0,d>0. (D)a>0,b>0,c<0,d>0. /\\
/0\/ x
— ———————
® Loi gidi.
> Cau 19.
Cho ham s6 y = ax® 4+ bx?> + cx+d c6 d6 thi nhu hinh vé duéi day, diém y
cuc tiéu ctia do thi nam trén truc tung. Ménh dé nao duéi day ding?
(A)a<0,b<0,c=0,d>0. (B)a>0,b<0,c>0,d>0.
(Cla<0,b>0,c>0,d>0. (D)a<0,b>0,c=0,d>0.
X
0 \
T —— —————

® Loi gidi.

$>Cau 20. Cho ham sdy = f(x) = ax® + bx?> 4 cx+d véi a # 0. Biét d6 thi ham s6 c6 hai diém cuc tri

12 A(1;—1), B(—1;3). Tinh f(4).
(A) f(4) =53. f(4)=-17. © f(4)=-53.

OFOESY
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 21. Cho A (0;—3) la diém cuc dai va B(—1;—5) la diém cuc tiéu ctia do thi ham sb trung
phuong y = ax* + bx? + ¢. Tinh gid tri ctia ham s6 tai x = —2.

(A)y(-2)=43. (B) y(—2) = 23.

©y(-2)=19. (D) y(-2) = 13.

@ Loi gidi.
$> Cdu 22.
Cho ham sb y = ax* 4+ bx? + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao dudi y
day ding?

(A)a>0,b<0,c<0,
(©a<0,b>0,c<0.

B)a<0,b<0, c<O.
(D)a>0,b<0,c>0.

T —

 Loi gidi.

=
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

4> Cdu 23. Cho ham s6 g(x) lién tuc trén R thda man g’(0) = 0,g"(x) >0 Vx € (—1;2). Hoi do thi
nao duéi day c6 thé 1a do thi ctia ham sb g(x)?
y
\'lo/
—1 Nl 2 X
y
™~ /
1 0 ~ X
R ————— —————S———
® Loi gidi.
$> Cau 24.
Xic dinh cic hé s6 a,b,c d€ ham s6 y = ax* + bx*> 4 ¢ ¢6 dd thi nhu hinh vé y
bén. |
@a:—z,b:3,c:—3. azl,b:—2,c:—3. 1
! X
(©a=1,b=-3,c=3, Da=1,b=3,c=-3. !
T — S
® Loi gidi.
‘ > Cau 25. ‘
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

Két néi tri thirc véi cude séng

tong S=a-+b+c+d.
(A)S=0.

©s=—4.

Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx +d c6 d6 thi 1a dudng cong nhu hinh bén. Tinh

(B) S=6.
D) s=2.

y 4/ J J

A
v,

T ——— ———
® Loi giai
<> Cau 26.
<. _ax+b . C s
Cho ham s0 y = i ¢6 do thi nhu hinh v€, v6i a,b,c 1a cac so y
XTC l
nguyén. Tinh gid tri ciia biéu thic T = a — 3b+ 2. 5
(AT =12. ®T=-1. ol 11\,
© 7T =10. O T =-9. ; 3
2 \ |
T — ——8
® Loi gidi.
$> Cdu 27. .
Choham sby = ax—-:: c6 d6 thi nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day ding? y
CcX
(A)ac>0,bd >0, cd > 0. (B) ad < 0, bc > 0, cd > 0. K
(Cab>0,bc >0, bd < 0. (D) be >0, ad < 0, ac < 0.
\O
X
T — ——
® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

<> Cau 28.
Cho ham s y = ax® + bx? + cx +d c6 dd thi nhu hinh bén. Trong cic ménh dé y
sau, ménh dé nao diing?
(A)ab < 0,bc > 0,cd < 0. (B) ab> 0,bc > 0,cd < 0. /\\ /
(Cab < 0,bc < 0,cd > 0. (D) ab < 0,bc > 0,cd > 0. % 7
T — T

® Loi gidi.

$>Cau 29. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx +d dat cuc tri tai cic di€ém x1, x, théa man x; € (—1;0),
x € (1;2). Biét ham s6 dong bién trén khodng (x1;x;). PO thi ham sb cit truc tung tai diém c6 tung do
am. Trong céc khang dinh sau, khing dinh nao diing?

(A)a<0,b>0,c>0,d<0. (B)a<0,b<0,c>0,d<0.
(©a>0,b>0,c>0,d<0. (D)a<0,b>0,c<0,d<0.
— P ——————————..

o Li gidi.

o
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5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP K&t néi tri thic véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 30.
Cho ham sd bac ba y = ax® + bx? + cx+d c¢6 dd thi nhu hinh vé. Tim gi4 tri nhd nhét y
clia bi€u thic P = a®+c* +b+2d + 1.

®. o GH o'

0 X
T —
® Loi gidi.
HET
c. cllcc pllcc. Bllc. pllc.c cllc.c cllc. Bllc. cllc. pllc. c
c. Bllc. cllc.c aAllc. pllc. allc. cllc.c allc.c Bllc. pllc. A
c. pllc. cllc. allc.c. Bllc.c cllc.c pllc. ¢ |[c.c allc. allc. c
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bi6. UNG DUNG DO THI DE BIEN LUAN NGHIEM PT
VA BPT.

A-LY THUYET CAN NHO

D Ung dung dé thi aé bién luan nghiém phuong trinh.

@ Xét phuong trinh f(x) = m, v6i m 1a tham s6. Nghiém ctia phuong
trinh nay c6 thé coi 1a hoanh do6 giao diém ctia do thi y = f(x) (cd

2 < y
dinh) véi dudng thang y = m (nam ngang). \ 3
@ Tu do, d€ bién luan nghiém phuong trinh f(x) = m, ta ¢6 thé thuc /\ y=m

hién cac budc nhu sau: /

® Lap bang bién thién cia ham s6 y = f(x) trén mién xac dinh /

ma dé bai yéu cau. \/ x
P 5 . -1
@ Tinh tien dudng thang y = m theo hudng "lén, xuong". Quan
y

sat s6 giao diém dé quy ra s6 nghiém tuong ting.

E®) Ung dung db thi dé bién luan nghiém bét phuong trinh.
@ Xét bat phuong trinh & dang f(x) < m (1), v6i m 1a tham sb.
@ Bai toan 1. Tim diéu kién ctia tham s6 m d€ (1) c6 nghiém trén mién 2: Khi do, ta tim diéu kién dé
dd thi y = f(x) c6 phan nam du6i dudng thang y = m.

@ Bai toan 2. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé (1) nghiém ding v6i moi x thuéc mién 2: Khi do, ta
tim diéu kién d€ d6 thi y = f(x) ndm hoan toan phia dudi dudng thang y = m.

y y
1 y - m
/ max f(x)
\\\ ’// \ /
Sx X
\\/ y = m
min f(x)
| Minh hoa Bai todn 1| | Minh hoa Bai todn 2
© Céc bai toan tuong tu:

@ f(x) > m nghiém ding Vx € 2. ® f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.
@ f(x) < mnghiém ding Vx € 2. @ f(x) <mc6 nghiém trén mién 2.
® f(x) > m nghiém ding Vx € 2. ® f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.

B—CAC DANG TOAN THUONG GAP

BUOI SO 1

I
AN
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT.

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

& Dang 1. Gidi, bién ludn nghiém phuong trinh béng phuwong phdp dd thi

e Chuyén phuong trinh da cho vé dang f(x) = m;

quy ra sd nghiém tuong ting.

e Tinh tién dudng thang y = m 1én xubng theo phuong ngang. Nhin giao diém véi do thi y = f(x) dé

6 Vidyl.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh 2 f(x) —
3=01a

13

(A)2.

(©o.

B 1.
D) 3.

0
IAVARE
® Loi giai
$> Vidu 2.
Cho ham s6 f(x) = ax> +bx?> + cx+d (d # 0) ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. S& y
nghiém ctia phuong trinh 3 f(x) — 1 = 0 bang 4
(A)o0. 1.
(©)2. (D) 3.
O[\1 2 «x
_1 __:: \

® Loi gidi.

> Vidu 3.

Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhw hinh bén. Tim [, [ _g 1 3 oo
tAt c4 céc gid tri thuc cla tham sb m d€ phuong trinh ; T 0 - o0 =+
f(x) =m+1 c6 ba nghiém thuc phan biét. J
4 oo
—3<m<3. —2<m<4.
(©)—2<m<4. (D) -3<m<3. o D)

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 4.

Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén R\ {0}, lién tuc [, [ _o 0 ) o
trén mdi khoang xdc dinh va c6 bang bién thién sau. y — T

Tim tap hop tat cic ca thuc ctia tham s6 m sao cho
phuong trinh f(x) = m c6 ba nghiém thuc phan biét. too 4

®) (~esid] ® [-24) NG| N
(©) (-2;4). (D) (—2;4. —2 || —oo —oco

¢ Vidu 5.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\ {0} va c6 bang Y | —oo 0 1 too
bién thién nhu hinh bén. Hoéi phuong trinh 3|f(x)| — 7o) — o0 &
10 = 0 c6 bao nhiéu nghiém?
@ 2 nghiém. 4 nghiém. 2 oo e
@ 3 nghiém. @ 1 nghiém. f(x) \ \ /
—o0 3

$> Vidu 6.

Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién | o

g 0 2 +oo
nhu sau. Héi phuong trinh f (|x|) = 1 ¢6 may nghiém? ;
o o y + 0 — 0 +
@ 6 nghiém. 2 nghiém. 5 n

@ 3 nghiém. @ 4 nghiém. y / \ -

® Loi gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 7.
Cho ham s6 y = f(x) = ax® +bx*> +cx+d (a, b, ¢, d € R) c6 dd thi nhu hinh vé
bén. Tim tht ca céc gia tri thuc cia tham s6 m d€ phuong trinh 2f (|x|) —m =0
c6 dung 4 nghiém phan biét.

(A)1<m<3. ® -1<m<3.

(©—2<m<e6. (D)2<m<6.

® Loi gidi.

‘ $> Vidu 8. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

1=01a
(A)2. ®) 3.
(©s6. D)o.

Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén R, ¢6 bang bién
thién nhu sau. S6 nghiém ctia phuong trinh 2[f(x)]?

X | —o0 —1 1 +o0
=3f)+ [y + 0 — 0 +
3 1
1 3

y 4/ J J

® Loi gidi.

phan biét.
rimg =
—2<m< —.
2

_—3<m<2.

2

> Vidu 9. Tim tit ci cac gid tri ctia tham s6 m d€ phuong trinh —x* +2x? +3 4+ 2m = 0 ¢6 4 nghiém

@—2<m<_—3.

7 @3<m<4.

. . . L o P 1 e g
$> Vidu 10. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m d€ ham s6 y = §x3 —x? +mx+ 1 c6 hai diém

cuc tri déu thudc khoang (—1;4)?

(A) 4. ®) 9.

(©)s. D) 3.

® Loi gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT.

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 11. Cho phuong trinh sin®x — 3sin®x 42 —m = 0. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé
phuong trinh ¢6 nghiém?

& Dang 2. Gidi, bién luan nghiém béat phuong trinh béng phuong phdp dé thi

> Vidu 12.

trinh f(x) <3la

(A)3. ® 5. (©s.

Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dd thi nhu hinh bén. S6 nghiém nguyén ctia bat phuong

D)2.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 13. Tim tap hop tit ca cdc gid tri thuc cda tham s6 m d& ham s6 y = x* — 3x? + (2m — 1)x +

2019 dong bién trén (2;+oo).

1 1

©m20.

® Loi gidi.

’ . ., . A A 2 A AR A 1 A s A
> Vidu 14. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cta tham s6 m dé€ ham sd y = x> + mx — 55 dong bién
s

trén khoang (0; +o0)?

B) 3.

©o. D) 4.

® Loi gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT.

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

2x — x> < 0 c6 nghiém x € [O;1+\/§].

mSO.

& Vidu 15. Tim tit ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m sao cho bat phuong trinh mv/x2 —2x+2 +m+

@ng. @mg—l.

® Loi gidi.

(A) 1. 2020.

$> Vidu 16. Goi S 1a tap hop céc gid tri nguyén cta tham s6 m thudc [0;2019] d€ bét phuong trinh
x? —m+ /(1 —x2)3 <0 ding v6i moi x € [—1;1]. S6 phan tif ctia tap S bing

(C)2019. D)2.

® Loi gidi.

& Dang 3. Mot s bai todn lién quan dén ham hop

‘ $> Vidu 17.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén . Khi d6 phuong y
trinh 4 (3x*) — 3 = 0 c6 bao nhiéu nghiém ducng?

(A)2. ®) 4.

. . TEN

N2 X

o Li gidi.

> Vidy 18.

Cho ham s& f(x) c6 bang bién thién nhu sau. Sb

nghiém ctia phuong trinh f(3x* —6x%> +1) =1 1a
A)a. 5. Y 0 - 0 +
(©s. D) 3. 2 oo

® Loi gidi.

‘ $> Vidu 19. ‘
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT.

Két ndi tri thirc véi cude séng

thuc?

(A)2. 6. (©o.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén. P
Phuong trinh f(4x — x*) —2 = 0 c6 bao nhiéu nghiém ;

(D) 4.

y J/ J J

—+oo

® Loi gidi.

> Vi du 20.

cua phuong trinh f (cosx) =1

(A)3. ® 4. (©)s.

Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém thudc doan [0;57] y

D)s.

® Loi gidi.
¢ Vidu 21.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. Tap hop tét ca cac gid tri y
thuc ctia tham sb m d€ phuong trinh f(1 — cos2x) = m c6 nghiém thudc 30

khoang (0;7) la

(A [-1;3]. (—1;1).

(©) (-1;3).

® (11,

Vo

1

| —

1

1

T

1

<
N_—_—_—_—_
><

 Loi gidi.

‘ $> Vidu 22.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 bac ba y = f(x
phuong trinh | f(x* —3x)| = = 1a

As. 10. ©s3. D)o. 2 |

c6 d6 thi nhu hinh vé bén. S6 nghiém thuc cla

=

$> Vidu 23. Cho ham s6 f(x), bang bién thién ctia ham s f/(x) nhu sau:

X —oo —1 0 1 o0

oo 2 oo
f'(x) \ / \ /
3 .

S6 diém cuc tri ctia ham s6 y = f(4x? +4x) la

A)s. ®o9. ©7. D) 3.
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y 4/ J J

® Loi gidi.

‘ <> Vi du 24. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R, ham s6 y = f/(x) c6 do thi
nhu hinh bén. S6 diém cuc tri ciia ham s6 y = f(x) —x? 1a

(A)1. 2.

(©)s3. (D) 4.

$> Vi du 25.

y
Cho ham s6 f(x). Him s f/(x) c6 do thi nhu hinh bén. Ham s S /
g(x) = f(1 —2x) +x* — x nghich bién trén khoang nao dudi day? ! 4
3 1 2 O | x
®(13) (03) ©C2-1. @) :
% R N

® Li gidi.
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y 4/ J J
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

C-BAI TAP TU LUYEN

$>Cau l.

duong phan biét ciia phuong trinh f(x) = —v/3 1a
A)1. 3.
©2 (D) 4.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi ¢ hinh bén. S6 nghiém

»

® Loi gidi.

<> Cdau 2.

bao nhiéu nghiém dm?

(A)o.
©1.

B) 2.
(D) 3.

Ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. Phuong trinh 2f(x) —5 = 0 ¢6

‘ <> Cau 3.
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R\ {0}, lién tuc trén =~ [ 0 1 s
mbi khoang xdc dinh va c6 bang bién thién nhu hinh Y — ¥ o0 -
bén. S6 phan tif tAp nghiém cla phuong trinh | £(x)| = Lo

2
21a
(A) 4. ® 3. (©)s. D) 6. ’ \_1 _oo/ \_oo

L — .
® Loi giai
> Cau 4.
Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau. S& x| —oo 1 3 too
nghiém cuia phuong trinh f(x+5)—4=01a 7 T o0 - o0 =+

y
0. 2.
® ® y o

(©)3. D) 1. y I~

—00 _2
T — ———
® Loi gidi.
$>Cdau 5.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. Tim s6 nghiém cia y
phuong trinh f(x) = —x+ 1. )

o o I,

T — ——————
® Loi giai
‘ $>Cau 6. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh vé. Tim s6 nghiém

ctia phuong trinh 2f(x?) 43 = 0.

y

1

4 (B 2. /
0

%3: D). ] x

T ———
o Li gidi.

$>Cau 7. S6 nghiém thyc ctia phuong trinh 2|x|? — 9x? 4+ 12|x| — 5= 01la
A)2. 6. (©)4. D) 3.

® Li gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT.

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdau 8.
Cho ham s6y = f(x) xdc dinh, lién tyc trén R va c6 Y | —oo 1 0 1 Foo
bang bien thién sau. Tim tat ca cac gia tri thuc cua ;
tham s6 m d€ phuong trinh f(x) — 1 = m c6 ding Y B e
hai nghiém. too 0 too
(A) m=-2 ® —2<m<-1. Y AN / \ /7
m>—1 —1 -1
m>0 m= -2
@ m=—1" @ m>—1
 — —
® Loi gidi.
<> Cau 9.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. C6 tét ca bao nhiéu gia tri Y
nguyén cta m d€ phuong trinh 4f(x) +m = 0 c6 ding 4 nghiém thyc phan 1 1 X
(A) 4. 3. 5
(©2. Do. |
R — e
O gidi _
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cau 10. Tim cic gid tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh x> — 3x> — m — 4 = 0 ¢6 ba nghiém phan

biét.

®4<m<8. m<0.

@—8<m<—4.

@O§m§4.

® Loi gidi.

$>Cau 11. Goi S 1a tap hop tit ca céc gid tri cdia tham s6 m dé phuong trinh 2x> — 3x? = 2m + 1 ¢6
diing hai nghiém phan biét. Tong cac phan tii ctia S biang

® -5 —
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

> CAu 12. Tap tit ca cac gia tri ctia tham sd m d€ phuong trinh x* — 4x> 4+ 3 +m = 0 ¢6 4 nghiém phan
biét la

(A) (-1;3). (=3:1). (©) (2;4). (D) (-3;0).

$> Cdu 13. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ciia tham sd m dé dudng thang y = m cit d thi ham sb y =
2x?|x? — 2| tai 6 di€ém phan biét?

A1, ®)o. ©:2. Ds.

® Loi gidi
$> Cdu 14. y
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh vé dudi day. Tim tt ca cic gia tri
thyc ctia tham s6 m d€ phuong trinh | f(x)| = m c6 6 nghiém phan biét. —J] 1
(A) -4 <m< 3. B 0o<m<3. : X
©m> 4. (D)3 <m<4. |
R — ————

D | &i gidi
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 15.

Cho ham s y = f(x) = ax® + bx?> + cx +d c6 bang bién | —oo 0 1 T
thién nhu hinh bén. Khi d6, phuong trinh |f(x)| = m c6 bon Y T 0 = 0 =+
nghiém phan biét x; < x; < x3 < > < x4 khi va chi khi 1 Lo

@%<m<1. %§m<1. Y e \O/

(©o<m<1. Do<m<1.
T — ——
® Loi giai
$>Cau 16.
Cho ham s6 y = —2x3 +3x? — 1 ¢6 db thi nhu hinh vé. Bing cich sit dung y
dd thi ham sd, xdc dinh m d€ phuong trinh 2x> — 3x% 4 2m = 0 c6 diing \ Iy .
1
ba nghiém phan biét, trong d6 c6 hai nghiém 16n hon > 01 E
e

@me (—%;O) . me (—1;0) .
Cmclpd)  ome(l)

T — T

D Loi qidi. _
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6. UNG DUNG DO TH| DE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdau 17.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé&. Tim tit c4 c4c gia tri thuc clia tham y
s6 m dé bat phuong trinh f(x) < 2™ c6 nghiém ding véi moi x € [0;1]. 24--
(Ao<m<2. m>2.
(©o<m<1. Dm>1. -1 |/
flotr \x
Ly
T — T
® Loi gidi.
$>Cau 18.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R ¢6 do thi nhu hinh v&. S6 nghiém thuc
ctia phuong trinh (x> +x) =11a

(A)2. B) 3.

(©)4. D)s.

x
 — R
® Loi gidi.

$>Cau 19.
Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén R\ {1}, lién tuc trén mdi . T 1 o

khoang xic dinh va c6 bang bién thién nhu sau. S6 nghiém n o o
cta phuong trinh f (v/2x—3) +4=01a Y

@) 4. ®) 3. ©2. D 1. 2 i

® Loi gidi.
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y 4/ J J

$> Cau 20.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém thuc ctia phuong
trinh f(f(sin2x)) = 0 trong khoang (0; 7) 1a

A)a. ® 3. ©2. D) 1.

$>CAu 21. Tim tit ca cdc gid tri ctia m d€ ham s6 y = x> + 3x%> — mx — 4 1udn dong bién trén khoang
(=o230).

(A)m< -3. B) m< -3. (C©m>3. D) m > 3.

$> CAu 22. Tap hop tit ca cac gia tri thuc ctia tham sb m d€ ham s6 y = x> +3x> 4 (m — 1)x + 4m dong
bién trén khoang (—1;1) 1a

(A)m > 4. B)m>4. (©m<-s. D) m <8.

o Li gidi.
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y 4/ J J

$> Cdu 23.
Cho ham s6 f(x), bang bién thién ctia ham s | —o 1 0 1 oo
f(x) nhu hinh vé& bén. Sé diém cuc tri ctia ham

sy =f(x*+2x) Ia o0 2 +o0
D, 3 6] N NS
(©s. D) 7. -3 -1

 — T
® Loi giai
‘ $> Cdu 24. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. S6 nghiém y
thuc ctia phuong trinh | f (x* —3x)| = o 1a

(A)6. 10. ©12. D)3. )

® Loi gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| BE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

186/278 '

y 4/ J J

. ‘ . . 1
$> Cdu 25. Tim tit c4 cdc gid tri cda tham sb m dé phuong trinh 5 |cos? x| — 3cos?x + 5| cosx| — 3 +
2m = 0 c6 diing bén nghiém phan biét thudc doan [0;27].

@—§<m<—1- 1<m<§. ©%<m<§. @—%gmg—%.

2 3 3~ 2

 Loi gidi.

$> Cau 26.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh vé bén. S6 3
tht cd céc gia tri nguyén clia tham sb m d€ phuong trinh f(x) = f(m)
c6 ba nghiém phan biét la

(A)5. ® 3. ©o. D 1.

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

4> CAu 27. Tim tAt ca cdc gid tri thuc cla tham sb m dé€ ham s6 y = /sin®x — 4 cosx -+ 2m ¢4 tap xdc
dinh 12 R.
5
@ Khong c6 m thoéa man. B m< —5
5
©m>2 ©m> )
T ——

> CAu 28. Tim tit ci cdc gia tri thuc cta m d€ phuong trinh x + 1 = m+v/2x2 + 1 ¢6 hai nghiém phan
bigt.
2 6 2 6 2 6
@—£<m<£. m<£. ©m>£ @£< i)
2 6 2 6 2 2
T —— P ——————S—
® Loi gidi.

&> Cau 29. Goi S 1a tap hop tat ca cac gid tri thuc
xV2mx* +2m > 0 ding v6i moi x € R. Biét rang S =

(A)3. ® 2.

ctia tham s6 m d€ bat phuong trinh x* + 1 — x> +
[a; D). Gia tri cua av/8 + 12b bing

(©s. D)5.

o Li gidi.
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6. UNG DUNG DO TH| BE BIEN LUAN NGHIEM PT VA BPT. Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 30. C6 bao nhiéu gid tri nguyén duong ctia tham s6 m dé€ ham s6 y = Zx“ —(m—1)x* - ﬁ
ddng bién trén khoang (0; 4-0).
(A 1. 2. (©3. D) 4.
T
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y J J J
— HET—-
c. cllc.c B][c. Allcc BJ|[c. D|[c.c Allc.c B][c. Allc. B ]|[c. C
c. BJllc. BJjc. Allc. p[c.c Allc. pllc. Dl[c.c. cllc.c D|[c.c D
c. Allcc B]jc. bllc. BJl[c. cllc. Dllc. ¢ |[c.c D]lc. A llc. C
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J
Bi1 7. SUTUONG GIAO CUA HAI PO THI

A-LY THUYET CAN NHO

) Phuong phép dai sé
Xdc dinh toa do giao diém cta hai do thi y = f(x) va y = g(x), ta thuc hién céc budc:

® Gidi phuong trinh hoanh do giao diém | f(x) = g(x) | Tim cac nghiém xo € 2y N Z,.

@ V6i xo vira tim, thay vao 1 trong 2 ham s6 ban dau dé tim y.

® Két luan giao diém (xo; o).

E®) Phuong phdap dé thi
® Néu dé bai cho hinh 4nh do thi y = f(x) va y = g(x), ta c¢6 thé dung hinh vé dé€ xéc dinh toa do giao
diém gitta chiing.

® S& nghiém phuong trinh f(x) = m chinh bing s6 giao diém ctia dd thi y = f(x) v6i dudng thang y = m
(ndm ngang).

B-CAC Vi DU MINH HOA

& Dang 1. Xac dinh (bién luan) giao diém cula

dudng théng véa dd thi clia ham sb béc ba

Xét ham s bac ba y = ax® 4+ bx> + cx +d (a # 0) c6 do thi (C) va dudng thang d c6 phuong trinh
y=kx+n.
Lap phuong trinh hoanh do giao diém cta (C) va d:

ax® +bx® fex+d=kx+n (1)
Ta c6 hai truong hgp xay ra:
® Trudng hop 1: Phuong trinh (1) c¢6 “nghiém dep” xo. Khi d6, ta phan tich (1) vé dang

X=Xy
1) e (x—x0)(Ax* +Bx+C) =0 <
(1) & (x =) ) [Ax2+Bx+C=0 2)

Ca4c bai toan thuong gap:

@ (C) vad c6 ding ba diém chung < (2) ¢6 hai nghiém phan biét khac x

A>0
= V42

@ (C) vad c6 ding hai diém chung < (2) c6 ding 1 nghiém khac x

A=0 A>0
& B hodc B
—ﬂ?ﬁxo —ﬂ—xo
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

® (C) va d c6 ding mot diém chung < (2) vo nghiém hodc c6 nghiém duy nhit va nghiém dé

bing xo.
A=0
< A < 0hoac B

® Truong hop 2: Phuong trinh (1) khong ¢ “nghiém dep”. Khi d6 ta tién hanh cac budc:
® Co6 lap tham sd m, chuyén phuong trinh (1) vé dang f(x) = m. S6 nghiém phuong trinh nay
chinh biang hoanh d¢ giao diém ctia do thi y = f(x) v6i duong thiang y = m (ndm ngang).
®@ Lap bang bién thién ctia ham y = f(x) trén mién dé bai yéu cau.

@ Tinh tién dudng thang y = m theo phuong song song véi Ox, nhin giao diém suy ra két qua.

$> Vidu 1. PBuong thing y = —3x+ 1 cit dd thi ham s6 y = x* — 2x> — 1 tai diém duy nhét c6 toa do
(x05y0). Chon céu tra 16i sai trong cac cau tra 16i sau day.

(A)x3—2x2 —1—y,=0. B) yo+3x0—1=0.
©x0+yo+2=O. @x8—2:2x(3)—3x0.

® Loi gidi.

$> Vidu 2. S6 giao diém clia d6 thi ham s6 y = (x — 1)(x? — 3x+2) va truc hoanh la

A)o. ®) 1. (©2. D) 3.

® Loi gidi.

> Vidu 3. Puong thang y = x — 1 cit do thi ham s6 y = x> — x> 4+ x — 1 tai hai diém. Tim tong tung do
céc giao diém do.

@) -3. B 2. ©o. D) -1.

D Loi gidi.

> Vidu 4. Do thi ham sb y = x> —3x% +2x— 1 cit d6 thi ham s6 y = x> — 3x + 1 tai hai diém phéan
biét A, B. Tinh d6 dai AB.

(A)AB =3. (B) AB=2v/2. (C)AB=2. (D)AB=1.
® Loi gidi.
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

> Vidub.

Db thi sau déy 1a ctia ham s& y = x* — 3x+ 1. Vdi gid tri ndo cta m thi y

phuong trinh x*> — 3x —m = 0 ¢6 3 nghiém phén biét?
(A)-2<m<2. B) -1<m<3.

(©-—2<m<2. D) —2<m<3.

® Loi gidi.

$> Vidu 6. Cho ham s6 y = (x —2)(x? +mx +m? — 3). Tim tap hop cdc gia tri thuc ctia tham sb m dé
dd thi ham s6 da cho cat truc hoanh tai ba di€ém phan biét.

—2<m<?2 —1<m<?2
(A)—1<m<2. {m;é’iil . @{m#T . D) -—2<m<—1.

® Loi gidi.

$> Vidu 7. Cho ham s6 y = x> —3x+2 c6 db thi (C). Goi d 1a duong thang di qua diém A(3;20) va cé
hé s géc 1a m. Véi gid tri ndo clia m thi d cit (C) tai ba diém phan biét?

L 1 5 1
w{" 7. "3, ©{"" 7. @{" 5.
m+#£4 m#0 m# 24 m# 1

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 8. Biét c6 hai sb my,my 1a hai gia tri ctia tham sb m sao cho d6 thi (C) ctia ham s6 y = x* —

3mx? — 3x+3m+2 cit truc hoanh tai 3 di€ém phan biét ¢6 hoanh do x,x2,x3 théa man x7 +x3 +x3 = 15.
Tinh m; + m,.

@A)o. ® 3. ©:2. D1

® Loi gidi.

$> Vidu 9. Choham sy = x> +mx> —x—m (C,,). Hoi c6 tit ca bao nhiéu gia tri ctia tham s& m dé
dd thi ham s6 (C,,) cét truc Ox tai ba diém phan biét c6 hoanh do 1ap thanh mot cip s6 cong ?

A)2. ®) 3. ©n1. Do.

® Loi gidi.
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI DO TH|

Két néi tri thirc véi cude séng

M(1;3).
(A)m =2 hoiic m = 3.

@mz?;.

> Vidu 10. Tim tit ca cac gid tri ctia m d€ duong thang A : y = x +4 cat dd thi ham s6 y = x> +
2mx? 4 (m+ 3)x + 4 tai ba diém phan biét A(0;4), B va C sao cho dién tich tam gidc MBC béng 4, v6i

(B) m = —2 hoiic m = 3.

(D) m = —2 hodc m = —3.

& Dang 2. Xdc dinh (bién luan) giao diém ciia dudng
thang va do thi cia ham so6 bdc bon tring phuong

Cac bai toan thuong gap:

Cho ham s6 y = ax* + bx? + c(a # 0) ¢6 dd thi (C) va duong thang y = k c6 dd thi d.
Lap phuong trinh hoanh d giao diém cua (C) va d:

at b’ te=k (1)
Pitr = x>(t > 0) ta c6 phuong trinh ar> + bt +c—k=0 (2).

y J/ J J

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

® (C) vad c6 bbn diém chungs> (2) c6 hai nghiém duong phan biét

A>0
SLEP>0
S>0

@ (C) vad c6 ba diém chung < (2) c6 hai nghiém phan biét, trong d6 c6 mot nghiém duong va mot
nghiém ¢ = 0.

® (C) vad c6 hai diém chung <> (2) c6 nghiém kép duong hoic c6 hai nghiém trai dAu.

@ (C) vad c6 mot di€m chung < (2) c6 nghiém 7 = 0 va mdt nghiém am.

® (C) va d khong c6 diém chung < (2) vo nghiém hodc chi c6 nghiém am.

A C6 thé chuyén bai todn vé bién ludn giao diém ciia dé thi cé dinh véi mot duong thding ndm ngang.

> Vidu 11. Tim s6 giao diém ctia dd thi ham s6 y = x* — 2x% + 1 véi truc Ox.

A1, ®)2. (©)3. D)4.

® Loi gidi.

> Vidu 12. Db thi ham s6 y = 2x* — 3x? va dd thi ham s6 y = —x* +2 ¢6 bao nhiéu diém chung?

A)2. 1. (©)3. D) 4.

o L&i gidi.

> Vidu 13. Tim tit ci cac gia tri thuc clia tham sb6 m dé dudng thang y = m cat d6 thi ctia ham s6
y = x* —2x% — 3 tai b6n diém phén biét.

A m>—1. B -1<m<1. ©m< —4. (D) —4<m< 3.
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI DO TH|

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

hoanh tai hai diém phan biét.
m>—1
@ 13. m> —1.
4

m =

$> Vidu 14. Tim tt ca céc gid tri thuc ctia tham s6 m dé€ dd thi ham s6 y = x* —3x% —m — 1 cit truc

m>—1
13-
4

@ @mZ—l.

m =

® Loi gidi.

y = 2x*|x* — 2| tai 6 di€ém phan biét?

(A 1. ®o.

$> Vidu 15. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham sb m d€ dudng thang y = m cat dd thi ham s

O»

$> Vidu 16. C6 bao nhiéu gia tri thuc ctia tham s6 m trong khoang (—3;5) d€ do thi ham sb y =
x* 4 (m —5)x* — mx + 4 — 2m tiép xic v6i truc hoanh?

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

(B) 3.

V J/ J J
©1.

® Ldi gidi.

hon 3?

(A)3. 1.

$> Vidu 17. Cho ham s6: y = x* — (2m — 1)x? 4 2m c6 dd thi (C). Tat ca c6 bao nhiéu gia tri nguyén
duong clia tham s& m d€ dudng thang d: y = 2 cat do thi (C) tai bon diém phan biét déu c6 hoanh do bé

(©2. (D) 4.

D Loi gidi.

& Dang 3. Xdc dinh (bién ludn) giao cla dudng théng va dd thi ham sé y =

ax—+b

. b
Choham so y = axto
cx

cx+d

(ad — be # 0) c6 dd thi (C) va dudng thang d c6 phuong trinh y = kx + n.

o

+d’
197/27;’
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

Lap phuong trinh hoanh do giao diém cta (C) va d:

axtb AxX*+Bx+C=0(1)
=kx+n& d
C

Céc bai toan thuong gap
A>0

@ (C) vad c6 hai di€ém chung <> (1) ¢6 hai nghiém phan biét khic xo < 2
Axy+Bxo+C#0

@ Gia st hai db thi trén cat nhau tai hai diém phan biét M (x1;kx; +n) va N(xp;kxs +n).

Khi d6
[A
MN = k2 +1 Vi

$> Vidu 18. Do thi cia ham sé y = i
) . x+1
giac OAB (v6i O la goc toa dO) bang

(A 1. %. ©2. %

cat hai truc Ox va Oy tai A va B. Khi d6 dién tich ctia tam

® Loi gidi.

198/278 ’

X

$> Vidu 19. Biét dudng thang y = x — 2 cit do thi ham sd y = i tai 2 diém phan biét A, B. Tim

hoanh d6 trong tim tam gidc OAB véi O 1a gbc toa do.

= 2. @g. (D) 4.

y J/ J J

D Ldi gidi.

2x+4

. Tim hoanh
x J—

$> Vidu 20. Goi M, N la giao diém ciia dudng thang y = x + 1 va dudng cong y =

do trung diém cta doan thang MN.

@xz—l. B x=1. ©x=—2. @x:2.

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

- Z 2 X . 3 . . 2 > N 2 Zo2
$> Vidu 21. Choham so y = —fl c6 do thi (C). Goi A, B la giao diém cua duong thang d : y = x véi
X

d thi (C). Tinh do dai doan AB.

(A)AB = /2. AB:Q. (©AB=1. (D) AB =2.

2

® Loi gidi.

$> Vidu 22. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m thuoc doan [—14;15] sao cho dudng thang y = mx + 3

cat do thi cia ham so y =

(A)17. 16. (©)20. D) 15.

® Loi gidi.

1 o )
+1 tai hai diém phan biét.

rd 4 2 1
> Vidu 23. Cho ham sb y =
x+1

d:y=x+m—1citdd thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 2+/3.

(A)m=4%/3. B) m=2+3. (©)m=4++/10. (D) m =2+ +/10.

¢6 dd thi (C). Tim cdc gid tri ctia tham sb m d€ dudng thang

® Loi gidi.
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI DO TH|

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

toa d). Tong clia hai gid tri d6 bing

(A)o. ®) 4.

¢ Vidu 24. Biét ring c6 hai gia tri thuc ctia tham s6 m dé€ d6 thi ham sd y =
x —

thang d: y = mx+ 3 cat nhau tai hai diém phén biét A, B sao cho tam gidc OAB vudng tai O (v6i O la gbc

2x+ 1
”1 (C) va dudng

(©)s. D).

® Loi gidi.

> Vidu 25. Cho ham sé y = 3xx+

binh hanh (O 14 gbc toa do).
m=73.

@m:2—l—\/§,m:2—\/§.

2 X 3 A '3 ., . 2
] c6 do thi (C) va diém A(—5;5). Tim tat ca gia tri thuc cua tham
s6 m dé dudng thang d : y = —x+m cit (C) tai hai di€ém phén biét M, N sao cho ti gidc OAMN 1a hinh

m:2+\/§.
@mzZ—\/g.
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y 4/ J J
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

C-BAI TAP TV LUYEN

1. 3. ©2. Do.

$> Cau 1. Tim s6 giao diém ctia dd thi ham s6 y = x> +2x% —4x + 1 va dudng thang y = 2.

® Loi giai
$> Cdu 2. D6 thi ham s6 y = x* — x* — 3 cit truc tung tai miy diém?
1 diém. 2 diém. (C)4 diém. (D) 3 diém.
D Loi gidi.
> Cau 3. b6 thi ham sd y = x* — 5x% + 4 cit truc hoanh tai bao nhiéu diém?
(A)o. (B) 4. ©2. D) 3.
® Loi gidi.
$> Cau 4. Tim sb giao diém 7 ctia hai d6 thi (C1): y =x* —3x* 42 va (Cy): y = x> — 2.
n=1. B n=4. ©n=2. @n:O.
o Loi gidi
~ PN . N A 4x+4 N 2 < . o g
¢S Cau 5. Do thi ham so y = [ vay=x - 1 cat nhau tai bao nhiéu diém?
x_
1. 3. ©2. D) o.
® Loi gidi
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cdu 6. Biét rang dd thi ham sb y = x> +x> —x
diém duy nhit c6 toa dd (xo;yo). Tim yy.

(A)o. ®) 4.

+2 va d6 thi ham s6 y = —x? — x+5 cit nhau tai

©1. D) 3.

o Loi

gidi.

$> Cau 7. Do thi ham sd nao sau day cit truc tung tai diém c6 tung d6 Am?

4x+1

—2x+3
x+2° '

x+1

A)y= B®y=

©y=

3x+4
x—1"

d6 14n lugt 1a x, , x,. Khi d6

@xA+xB:5. xA—I—xB=2.

~ < A N 2 < X . N A 2
¢S Cau 8. Biét duong thang y = x — 2 cat do thi ham s0 y = als

1 . . s
1 tai hai diém phan biét A, B c6 hoanh

@xA +x; = 3.

@xA+xB =1

® Loi gidi.

> CAu 9. Biét rang dd thi ham s6 y = x> — 4x? + 5x — 1 cit d6 thi ham sb y = 1 tai hai di€ém phan biét

A va B. Tinh d6 dai doan thang AB.

(A)AB=2. (B) AB=3.

(C)AB=2V2. (D)AB=1.

® Loi gidi.

o
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Céau 10.
Cho ham s6 f(x) = ax® +bx*> 4 cx+d(d # 0) c6 dd thi nhu hinh vé. S& y
nghiém ctia phuong trinh 3f(x) — 1 = 0 bing

@o. 1. ©2. D) 3. 4

0 AN\ X
L T SN
T — ———
o Loi gidi.
> Cdau 11.
Cho ham s6 bac ba y = f(x) ¢6 dd thi (C) nhu hinh vé&, dudng thang d c6 y 4
phuong trinh y = x — 1. Biét phuong trinh f(x) = 0 ¢6 ba nghiém x; < x; < 2

x3. Gid tri cia x1x3 bang
5 7 :
e ® ©l ©os |

(O8]
=

N , 4 . . .
$>Cau 12. Choham by = §x3 —2x% 41 ¢6 dd thi (C) va dudng thang d : y = —m. Tim tap hop tit ca

cic gid tri clia tham s6 m d€ d cit (C) tai ba di€ém phan biét.

—
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cdu 13. Tim m d€ dd thi ham sb y = x* — 2x? 4+ m cit truc hoanh bén diém phén biét.

(A)m>0. B o<m<l.

©m>1. D)m< 1.

® Li gidi.

$> Cau 14. C6 bao nhiéu sb m nguyén am d€ db thi ham s6 y = x> — 3x% + (1 —m)x +m+ 1 cit truc Ox

tai 3 diém phan biét.

(A)1. ®) 2.

(©)3. (D) 4.

® Loi gidi.
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 15. Tim tit ca cac gia tri ctia tham s6 m d€ dd thi (C) ctia ham s6 y = x> — 3x +m cit truc hoanh
tai ding 3 diém phén biét.

@me (25 4-o0). B me (-2;2). @mER. @me(—oo;—Z).

 Loi gidi.

$>Cau 16. Cho ham s6 y = x* — 3mx? + (3m — 1) x+ 6m c6 d6 thi 1a (C). Goi S 1a tap hop tit ci cdc
gid tri thuc ctia tham sb m d& (C) cét truc hoanh tai ba diém phan biét c6 hoanh dd xj,x»,x3 thda min
diéu kién x} +x3 +x3 +x1xox3 = 20. Tinh tdng céc phén td cta tap S.

4 2 5 1
. g. @5. .

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> CaAu 17. Tim tit ca gia tri thuc ctia tham sd m d€ dd thi ham sb y = x> — 3mx? 4+ 9x — 7 cit truc hoanh
tai 3 diém phan biét c6 hoanh d6 1ap thanh cép s cong.

m=1
1+ 15 115
A 1xyEe ®Om=—Fr— Om=—zF—  Dm=1L
m=———
2
T

o Loi gidi.

> Cau 18. Gia tri ca tham s6 m d€ dd thi ham s6 y = x> — 3x2 — mx cit truc hoanh tai ba diém A, B,C

phén biét va cich déu nhau 1a

(A)2. ®) 1.

©-2. D)o.

® Loi gidi.

> CaAu 19. Tim tit ca cc gid tri cia tham s6 m d€ phuong trinh —x* 4 2x% 4 3 4 2m = 0 ¢6 4 nghiém
phan biét.

_—3<m<2.

2

2

@—2<m< @3<m<4.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 20. Tim tit ca cic gia tri m nguyén dé phuong trinh x* — 2x*> +3 —m = 0 c6 bdn nghiém
thuc.

(A)1.

®B) 2.

(©)3.

@ Khong c6 gia tri m.

 Loi gidi.

$>Cau 21. Tim s6 giao diém clia dd thi ham s6 y = x?|x? — 3| va dudng thang y = 2.

(A) 8. ®) 2.

(©s. D) 4.

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

~ 2 z X 4 5
¢S Cau 22. C6 bao nhiéu dudng thang cat do thi (C) ciia ham s0 y = a

- 3 2 . N
I tai hai diém phan biét ma

hai giao diém do c6 hoanh do va tung do 1a cac s6 nguyén?

(A) 15. 4. (©2. D) 6.

® Loi gidi.

~ N Z - 3 z 2 4 . .
¢S Cau 23. Do thi hamsé y = x+ q cat dudng thang y = x+ m tai hai di€ém phan biét khi
x
m< =2
A m> 2. B)m>e. © . D)m< -2.
m>6
T —— —
® Loi giai

$>Cau 24. Cho ham s6 y = x* +ax?> +bx+c (b < 0,a # 0). Biét rang do thi ham s da cho cit truc
hoanh tai 3 diém phan biét trong d6 c6 hai giao diém ddi xing nhau qua gbc toa do. Tinh gia tri cla bi€u
thic T = 2(ab —¢) + 3.

(AT =5. ®T=2 ©7T=3. DT=1.

- . 3x+2 5 s < s 2 . g
$>Cau 25. Cho ham s6 y = xj__z c6 do thi (C) va duong thang d : y = ax+ 2b — 4. Pudng thang d
x

cit (C) tai hai diém A va B d6i xiing nhau qua gdc toa do O. Tinh a + b.

T— —

o
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI DO TH|

Két néi tri thirc véi cude séng

®T=2

>

(AT =2.

y J J J
©r=4

® Loi gidi.

~ 2 . . % z X . o < % _8 . .
¢S CaAu 26. DBuong thang d di qua A(2;1) v6i hé s6 goc k cat do thi (C) cta ham s0 y = al 2 tai hai
x_
diém phan biét khi va chi khi
(A)k > 0. B -1<k<]l. (Ck<1hoick>3. (D)k<O0hoick>4.
S

 Loi gidi.

X . 2+l
> Cau 27. Cho ham s6 y = —
x+1

(A m=4+3. (B) m=4+/10.

c6 dd thi (C). Tim cic gia tri ctia tham s6 m d€ dudng thang

d:y=x+m—1citdd thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 2+/3.

(©m=2+10. D) m=2+3.

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

hai di€ém A, B phan biét sao cho doan AB ng:fm nhit.

@m:O. m:—l.

> CAau 28. Tim gia tri ctia tham sd m dé€ dudng thang d: y = 2x+ m cat d6 thi ham s6 y = x_l (C) tai

+1

@m:—Z.

$> CAu 29. Tim tit ca céc gia tri thuc ctia tham sb m d& duong thang (d): y = mx —m — 1 cat dd thi
(C): y=x>—3x>+1 tai 3 diém A, B, C phan biét (B thuoc doan AC), sao cho tam gidc AOC can tai O

(v6i O 1a gbc toa do).

T—

—

o
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7. SUTUONG GIAO CUA HAI pd THI Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

w_—l. B m=1. ©m=2. D) m=-2. _J

atc>b+1

. Tim s6 giao diém ctia do thi ham sb
a+b+c+1<0

&> Cau 30. Cho céc sb thuc a, b, ¢ thda man {

y = x> 4+ ax? + bx+ ¢ va truc Ox.

A)2. ®) 3. ©:o. D1

 — T
® Loi giai
— HET

C. B ||C. A ||C. B ||C. C ||C. C ||C. D |C. C ||C. A |C. D|C B

C. AJ|C. DJC. B ||C. A|C B ||C B |C A/|C C|C C|C D

C. C ||C. D |/C. C ||C. C ||C. D|C D|cC B |C. B |(C. B ||[C. B
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J
Bir8. TIEP TUYEN CUA PO THI HAM SO

A-LY THUYET CAN NHO

& Puong thang di qua diém M (xo;yo) c6 hé sb géc k c6 phuong trinh 1a y = k(x — xo) + yo.

A Luuy:

® k= tan@, vdi ¢ la goc hop béi duong thing A vdi chiéu dwong
cua truc Ox va @ #* 90°. A

® Cho hai duong thing Ay: y = kix+mj va Ay: y = kox +mo.

o Al /Ay k) =ky vamy # my. 1) U
o A\ LAy sk ky=—1. / x

™ Tiép tuyén ctia do thi ham s6 tai diém M (xo;yo):

A © Cho ham 56y = f(x) cé dé thi (C). Tiép tuyén d cia do thi ham
56 tai diém M (xo;yg) cé phuong trinh la|y = f(xo)(x —x0) + Yo y
(lic nay k = f'(xo)).

Trong do Yo |-
o xo goi la hoanh do tiép diém; / 0| X \ X
e Yo la tung do tiép diém, vdi yo = f(xo); y=r(x)

o f'(x0) goi la hé s6 goc cua tiép tuyén.

B—CAC Vi DU MINH HOA

& Dang 1. Viét phuong trinh tiép tuyén cta doé

thi ham s6 y = f(x) tai diém (x0;y0) cho trwéc

2 d
e Tinh f’(x). Tt day tinh f’(xo) hodc bam may a( f(x))

X=X0

e Thay vao cong thic|y = f’(xo)(x — x0) +yo » thu gon két qua vé dang y = Ax + B.

A Trong nhiéu truong hop, dé bai chua cho day dii (xo;yo). ta thuong gdp cdc loai sau:

® Cho biét trudc xo hodc yo. Ta chi viéc thay gid tri do vao ham s6 y = f(x), sé tinh dugc dai
lugng con lai.

@ Cho trude 1 diéu kién gidi. Ta chi viéc gidi diéu kién do, tim xy.

$> Vidu 1. Cho ham s6 y = x* — 4x? +4 c6 db thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai diém
M(1;1).
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O

Két néi tri thirc véi cude séng

‘ @yz—x—l—Z.

y J/ J J

. .4 % P N . o X 2 3 e 2 R % i A , oA .
¢S Vidu 2. Tiép tuyen véi do thi ciia ham so f(x) = P tai di€ém c6 hoanh d6 xo = 2 ¢6 hé so goc
la 2 2

—— — 2. —2.
: OF ©

la
(A)y=3x—38. B) y=3x—10.

$> Vidu 3. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = x> — 3x + 1 tai diém c6 hoanh do bang 3

@y:—3x—8.

@y: —3x+10.

 Loi gidi.

9 5
5 o

> Vidu 4. Tim hé s6 goc tiép tuyén ctia do thi ham s6 y =

4 4 7
2x tai diém co6 tung do y = —3

(D) —10.

CH

® Loi gidi.

$> Vidu 5. Tiép tuyén ctia dudng cong (C): y
lugt tai A va B. Tinh dién tich tam giac OAB.

21 B 12! 121 11
6 6 3 3
D Li gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 6. Tiép tuyén ctia dd thi ham sb f(x) = —x® — 3x% + 4 tai giao diém ctia dd thi ham s6 véi truc

Ox la
@y:9x+9. y:—9x+9véy:O.
@y:9x—9vély=O. @y=—9x—9.

1 N 2 2z
X ~ 6 6 thi (C) va dudng thing (d): y = —2x-+m 1 (n la tham 56

$> Vidu 7. Chohamsdy= -
X
thuc). Goi k1, k; 12 hé s6 géc ctia tiép tuyén tai giao diém ctia (d) va (C). Khi d6 ky - k bang

(A)3. ® 4. %. D) 2.

‘ $> Vidu 8. ‘
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

_ax+b

Cox+d’
thi (C). D6 thi cia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé duéi day. Biét

Cho ham s6 y = f(x) ‘
(C) cit truc tung tai diém c6 tung dd bang —2. Viét phuong trinh - T: ]

(a,b,c,d €R;c#0,d #0) cd dd

tiép tuyén cla (C) tai giao diém ctia (C) véi truc hoanh.
@x—3y+2:O. B) x+3y—2=0.
(©)x+3y+2=0. (D)x—3y—2=0.

® Loi gidi.

& Dang 2. Viét phuong trinh tiép tuyén clGa dé thi ham

s& y = f(x) khi biét hé sé géc cla tiép tuyén béng

e Tinh f’(x). Gidi phuong trinh f’(x) = ko, tim nghiém x.

e Thay xp vao y = f(x), tim yo.

e Viét phuong trinh tiép tuyén tai (xo;yo) theo cong thic |y = f(xo)(x — x0) + Yo |

A Trong nhiéu truong hop, ta gdp cdc dang sau:

@ Biét tiép tuyén song song vdi A: y = ax+ b. Khi dé ko = a hay f'(xo) = a.
L ’ 1
@ Biét tiép tuyén vuong goc véi A: y = ax—+b. Khi do ky-a = —1 hay f'(xo) = ——.
a

@ Biét tiép tuyén tao véi Ox mot goc @ thi kg = +tan @.

P . , , N OB
@ Biet tiep tuyén cat Ox, Oy lan luot tai hai diém A, B thoa OA = m- OB thi kg = :l:a.

® Biét tiép tuyén cé hé sé goc nhé nhdt (hodic l6n nhdt) thi ko = min f’(x) (hodc max f’(x)).
Doi véi ham béc ba thi kyax hodic kmiy dat dugc tai xo théa f"(x) = 0.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

> Vidu 9. Viét phuong trinh tiép tuyén cta dd thi ham sb y = —x* — x> + 6, biét tiép tuyén c6 hé sd
v phuong p tuy y p tuy:

goc k =6.
y:—6x+1.

@y:6x+6.

@y:—6x+10. @y:6x—|-10.

$> Vidu 10. Tiép tuyén ctia dd thi ham s6 f(x) = —x> — 3x? +9x+ 5 c6 hé s géc 16n nhit 1a

y:9x—9.

(A)y=12x+18.

@y:12x+6. @y:4x—|—4.

® Loi gidi.

e A 1 -4 £ - T RER A 21a A
$> Vidu 11. Cho ham s6 y = §x3 — 2x? +3x+ 5. Phuong trinh tiép tuyén ctia dd thi ham s c¢6 hé sd

g6c nhé nhit 1a

17 23
@y——x—I—?. y——x—i—?.

©y=s.

® Loi gidi.

o Z 1 N . oA % 20 ey . o N A
$> Vidu 12. Cho ham s6 y = §x3 —3x? 4+ 3x+ 1 ¢c6 db thi (C). Tiép tuyén vé6i db thi (C) ctia ham s6
song song v6i dudng thang y = —2x — 1. Phuong trinh tiép tuyén véi do thi (C) 1a

@y: 2+ —;y=—2x-22.

22

y: —2x—10;y = —2x — 3

10 22
:—2 _ :—2 e
Dy= -2t 3y=-2r-3

® Loi gidi.
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y J/ J J

. 1 3 4 . .
<S> Vidu 13. Cho (Cp) iy = ZX4 - m2—|— x*>+3m+3. Goi A € (Cy) c6 hoanh d6 1. Tim m d€ tiép

tuyén tai A song song véi dudng thang d : y = 6x +2017?

®m=—3. m=3. ©m=5. @sz.

® Loi gidi.
. R s < AR ~ X o 1 3 2 3 A 5
¢S Vidu 14. Tim diém M c6 hoanh dd am trén do thi (C): y = 3* —x+ 3 sao cho tiép tuyen tai M

2 1
vuong goc v6i duong thang y = —§x+ 3

@M(—Z;—4). M(—l;g). @M(Z;g). @M(—Z;O).

$> Vidu 15. Cho ham s6 y = —x> +3x? — 3 ¢6 dd thi (C). S6 tiép tuyén clia (C) vudng goc véi dudng
2 1
thang y = §x+ 2017 1a

A)2. 1. ©o. 3.

) Y
$> Vidu 16. Chohim sy = =
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

lugt tai hai diém A va B thoéa man diéu kién OA = 40B.

2. (B) 3. ©1 D) 4.

® L3i gidi.

& Dang 3. Viét phuong trinh tiép tuyén cltia dé thi
ham sé y = f(x), biét tiép tuyén di qua diém A(xs;y4)

Goid: y=k(x—x4)+ys (1)1a duong thing di qua diém A va c6 hé s6 géc k.

f(x) =k(x—xa) +ya
flx) =k

d 1a tiép tuyén khi hé { (2) c6 nghiém x.

Giai hé (2), tim x va k.

Thay k vao (1), ta dudc két qua.

$> Vidu 17. Cho ham s6 y = x> —9x? + 17x+2 ¢6 dd thi (C). Qua di€ém M(—2;5) ké dudgc tét ca bao
nhiéu tiép tuyén dén (C)?

A)o. 1. ©:2. Ds.

D Loi gidi.
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

v6i (C) thi a phdi thda man diéu kién

@ae (2;13—0)

$> Vidu 18. Cho dudng cong (C): y = x* —4x? 4-2 va diém A(0;a). Néu qua A ké dudc 4 tiép tuyén

(B) a € (2;+).
©c (1)

 Loi gidi.

(A) =3 hoic 1. 1 hoiic 3.

$> Vidu 19. Puong thang x +y = 2m la tiép tuyén ctia dudng cong y = —x> + 2x + 4 khi m bing

(C)—1 hoiic 3. (D) —3 hodc —1.

 Loi gidi.

2x

$> Vidu 20. Cho ham s6 y =

X+

cdc phan ti ctia S bang bao nhiéu?

(A) 4. ®) 3.

] c6 dd thi (C) va di€ém A(0;a). Goi S la tap hop tt ca cac gia tri
thuc ctia a d€ tir A ké dudc hai tiép tuyén AM, AN dén (C) v6i M, N la céc tiép diém va MN = 4. Tong

(©s. D) 1.

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 21. Cho ham s y =

dugc t6i dd thi cda ham s6 (1) ding mot tiép tuyén. Do dai doan MN la

x+1

X —

(A) V5. ® 2.

1 (1). Biét trén truc tung c6 ding hai diém M,N ma ti d6 chi ké

s
©3 OR&

o Li gidi.
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

& Dang 4. Bai tap téng hop

4> Vidy 22, Cho ham sé y— ~>
2x+3

gbc toa do. Tinh a+ b.

~1. B) 2.

c¢6 dd thi (C). Pudng thang d c¢6 phuong trinh y = ax + b 1a tiép

tuyén ctia (C), biét d cit truc hoanh tai A va cit truc tung tai B sao cho tam gidc OAB can tai O, véi O la

(©o. -3

D Ldi gidi.

A f(xo) > %. Flxo) < %

$> Vidu 23. Cho cic ham s6 y = f(x), y = g(x), y =

ham sb da cho tai diém c6 hoanh do xq bang nhau va khac khong thi

£(x)
g(x)

Neéu hé so goc tiep tuyen cua cac do thi

@f(xo) < % @f(xo) < %

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

> Vidu24. Cho ham sé y = %
o

thudc (H) sao cho tiép tuyén ctia (H) tai A, B song song vdi nhau. Tim do dai nhd nhit ctia doan thang
AB.

N V3. ©)V6. ©)3va.

® Loi gidi.

, c6 do thi (H). Biét A (x1;y1), B(x2;y2) 12 hai di€ém phan biét

> Vidu 25. Cho hamsb y= 2’“’

1 N 2
7 ¢6 do thi (C) va dudng thang (d): y = x+m. Vi moi gia tri clia

m dudng thang (d) ludn cat do thi (C) tai hai diém phan biét A va B. Goi kq,k; 14n lugt 1a hé sb géc clia
céc tiép tuyén véi (C) tai A va B. Gia tri nhd nhat clia T = k3920 + k39?0 biing

(A 1. 2. @% %

o Li gidi.
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p 8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

C-BAI TAP TU LUYEN

$>Cau 1. Tiép tuyén ctia dd thi ham s6 y = —x? 4 4x + 7 tai di€ém A(—1;2) c6 hé sb géc 1a
A)2. 4. ©-2. D) 6.

® Loi gidi.

. . . , N p 3x—2 .
¢S CdAu 2. Hé so goc tiép tuyén cua do thi ham so y = 2x 1 tai diém c6 hoanh do 2 1a
x _
3 1 1
=. —1. —. =.

o Li gidi.

$> Cau 3. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = —2x* 4-x? 4 3 tai diém M(1;2) 1a
y=—6x+38. y=—6x+6. ©y=—6x—6. @y=—6x—8.

® Loi gidi.

do xg = 2.

y=—-x-—17. y:7x—14. @y:7x—7. @y:—x+9.

® Loi gidi.

$> Cau 4. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 f(x) = x® — 2x? +3x + 1 tai diém c6 hoanh
2

> Cau 5. S6 tiép tuyén ciia do thi ham sd y = x* 4+ 2x> 4 2 tai diém c6 tung do bing 2 1a
3. B 2. (©)4. D) 1.

® Li gidi.

$>Cau 6. Cho ham s6 y = —x3 4+ 3x — 2 ¢6 do thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao
diém cta (C) véi tryc tung.

—
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

®y=—2x+1. y:2x+1. ©y=3x—2. @y:—3x—2.

$>CAau 7. Cho ham s6 y = —x> +3x — 2 c6 dd thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém
M, biét M 1a giao diém ctia (C) v6i dudng thang c6 phuong trinh y = —x —2 va xp; > 0.

(A)y=—-9x—12. B) y=—9x+12. (C©)y=—9x+14. D)y=—-9x—14.

 Loi gidi.

> CdAu 8. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sd y = %3 +3x% —2(%) c6 hé s goc k = —9 1a dudng
thang
(A)(d):y—16=—9(x+3). (d):y=—9(x+3).
(©)d):y+16=—9(x+3). (D) (d):y—16 = —9(x—3).
 — T

$>Cau 9. S6 tiép tuyén clia dd thi ham s6 y = x> + 3x> — 8x + 1 song song véi dudng thiang (d) : y =
x+281a

A)2. 1. ©o. Ds.

® Loi gidi.

> Cau 10. Tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = 2 _1 song song vdi dudng thang y = 5x+ 17 ¢6 phuong
trinh la .
@y:5x+17;y:5x+3. y=5x+3.
@y:Sx—3. @y:5x+17;y:5x—3.
T ——— SR
® Lo gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdu 11. C6 bao nhiéu tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = —x> 4+ 2x> song song véi duvng thang
y=x?

@A) 3. ® 2. ©o. D1

® Loi gidi.

N 2x+1 P L .
¢S Cau 12. Cho duong cong (C) ¢ phuong trinh y = % Tim phuong trinh ti€p tuyén cia dudng
X
cong (C) biét tiép tuyén vudng géc véi dudng thing d : y = —4dx + 3.
7

1 .
@y Zx—z y_Zx+Zvay__x+Z
@ —lx-i-évé —lx—i-E @ —lx-l-é
YER TV T T YTy
T — .,
® Loi gidi.
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 13. Tiép tuyén v6i do thi ham sd y = x> — 3x? +2 vudng géc vé6i duvng thang x —3y+1=0cé
phuong trinh la

(A)x—3y+3=0. (B)3x—y—3=0. (C©)3x+y-3=0. (D) 3x+y—1=0.

® Loi gidi.

x2—|—

2" c6 d6 thi (C) va dudng thang d: y = —2x. Biét d cit (C) tai hai

$>Cau 14. Cho ham s6 y =

x R
diém phan biét A, B. Tich cac hé sd goc clia cac tiép tuyén ctia (C) tai A, B bing

(A)o. ®) 4. @—é. g

® Loi gidi.

$> Cdu 15. Cho ham s6 y = 4x + 2cos2x ¢6 dd thi 1a (C). Hoanh do ctia cic diém trén (C) ma tai d6
tiép tuyén cia (C) song song hodc triung véi truc hoanh la

®x:§+kn (keZ). B x=n+kn (ke).
©x=§+kn (ke 7). Dx=kr (keZ).
® Loi gidi.

228/278 ' B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688 ﬂ




Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

> Cdu 16. Ky hiéu d 1a tiép tuyén ctia dd thi ham sb y = x* — 4x% +2m? + 1

(C) tai giao diém clia

(C) v6i truc hoanh ddng thdi (C) di qua diém A(1;0). Héi c6 bao nhiéu dudng thang d théa man bai

toan?

B 2.

D) 4.

$>Cau 17. Db thi ham s6 y = X

c6hé sb goc k= —3.Giatriclaa vabla

Aa=1;b=1. B a=2;b=2.

b < . o2 o R A o X 0 g 02
I cat truc tung tai diém A(0; —1), ti€p tuyeén cla do thi tai di€ém A

(©a=2;b=1. Da=1;b=2.

® Li gidi.

$>Cau 18. Cho ham s6 y = x> — 3mx? + (m + 1)x — m. Goi A 1a giao diém ctia d6 thi ham s6 véi truc
Oy. Tim gid tri ctia m dé tiép tuyén ctia do thi tai A vudng goc véi dudng thang y = 2x — 3.

®m=—.

®m=—y.

@mzl.

$> Cau 19. Cho parabol (P) : y = x> — 3x. Tiép tuyén cta (P) di qua diém A(5;10) c6 phuong trinh

Ia
(A)y=>5x—15.

y=7x—25.

@y:x+5.

@y:3x—5.

o Li gidi.

o
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cau 20. Cho d thi (C) :y = —
cach 16n nhit gitia d; va d, 1a

(A)3. 2V/3.

1 £ .
va dy, dy 1a hai tiép tuyén cua (C) song song vGi nhau. Khoang

(©2. D) 2v2.

® Loi gidi.

$> Cau 21. Biét dd thi ham s6 (C): y = x> —3x+ 2 tiép xiic v6i dd thi ham s6 (C'): y = ax® + b tai

diém c6 hoanh do x € (0;2). Gia tri 16n nhit cia S=a+b Ia

(A) 1. ®) o.

D) -3.

230/278 ’

B Th.S Nguyén Hoang Viet — 80905.193.688 ﬂ



Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> CdAu 22. Cho ciac ham sdy = f(x),y = g(x),y = nggc?——:j

s6 da cho tai diém c6 hoanh d6 x = 1 bing nhau va khac 0. Khang dinh nao sau day la ding?
11

® <7 ® 1) <—5. ©r)>-- © )=

. H& s0 goc tiep tuyen cia cac do thi ham

® Loi gidi.

$> Cau 23. Cho ham s6 y = —x> +3x% +2 ¢6 do thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) ma c6 hé sb
gbc 16n nhit 1a

®y=3x+l. y=—3x+1. ©y=3x—1. @y=—3x—1.

® Loi gidi.

<> Cau 24.

Cho ham s y = f(x) = ax® +bx*> + cx+d (a,b,c € R,a # 0) c6 d6 thi 1a (C). Biét
dd thi (C) di qua gbc toa dd va do thi ham sd y = f/(x) cho bdi hinh vé bén. Viét
phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 tai diém c6 hoanh d6 bang x = 1.

@y:x—i—Z. y=x+4. ©y=5x+2. @ysz—2.
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>CAu 25. Cho ham s6 y = x> —2x? 4 (m — 1)x+2m c6 dd thi 1a (C,,). Goi S 1a tap hop tit ca cac gia
tri ctia m dé tir M(1;2) ké dugc diing hai tiép tuyén véi (C,,). Tinh tdng cac phan ti ctia S.

81
109°

®3

217
4 81"

+1

. . 2
$> Cau 26. Chohamsoy = Y

v6i I 12 giao diém hai dudng tiém can ctia do thi (C).

7 6 do thi 1a (C). Tiép tuyén ctia do thi (C) tai di€ém thudc do thi (C)
v6i hoanh d6 xy = 0 cit hai dudng tiém can ctia do thi (C) tai hai diém A, B. Tinh dién tich tam gidc IAB,

@ Saiap = 12. @ Sarap = 6V/2.

@ Saiap = 6. Sa1aB = 3.
T —

T

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> Cau 27. Pb thi ham s6 y = x* — 2x? ¢6 bao nhiéu tiép tuyén song song vdi truc Ox.

(B 2.

1.

o Loi

gidi.

$>CaAu 28. Cho ham sb y = x> —3x? ¢6 db thi (C)

thuc cla a dé c6 ding hai tiép tuyén ctia (C) di qua A. Tich céc gi4 tri cac phan td ctia S 1a

(A 1. ~1.

va di€ém A(0;a). Goi S 1a tap hop tht ca céc gid tri

D) 3.

N ) 1 7 .
$>Cau 29. Cho ham sb y = Zx4 — 5x2 c6 do thi
6()61 —xz)?

(A)2. ®) 3.

tuyén ctia (C) tai A cat (C) tai hai diém phan biét M (x1;y1), N(x2:y2) (M, N khic A) théa man y; —y, =

(C). C6 bao nhiéu di€ém A thuoc (C) sao cho tiép

©1 D)o.

T I —

o Loi

gidi.

o
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8. TIEP TUYEN CUA DO THI HAM 5O K&t néi i thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 30. Cho ham s6 f(x) = x* +6x% +9x+3 c6 dd thi (C). Ton tai hai tiép tuyén cta (C) phan biét
va c6 cling hé s goc k, ddng thoi dudng thang di qua cac tiép diém ciia hai tiép tuyén d6 cit cac truc Ox,
Oy tuong ung tai A va B sao cho OA = 2017 - OB. Hdi c6 bao nhiéu gid tri clia k thod man yéu cau bai

toan?
(A)o. ® 1. ©2. D) 3.

T ———— S
o L& gidi.
— HET

c. pDllc.c cllcc Allcc cfc.c pllc. cllc. cllc. Allc. B][c. €

c. pllc.c cllc.c clc.c pllc. Allc.c. pllc. cl]lc.c Allc. Bllc. C

c. Bllc. Allcc Allc.c plfc.c. pllc.c allc.c cllc. cllc. aAllc. ¢
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bu 9. PETONG ON

A-DESO 1

> Cdu 1. Xét cac khang dinh sau

a) Néu ham sd y = f(x) c6 gid tri cuc dai 1a M va gid tri cuc tiéu 1a m thi M > m.

b) Db thi ham s6 y = ax* + bx?> + ¢, (a # 0) 1udn c6 it nhit mot diém cuc tri.

¢) Tiép tuyén (néu co) tai diém cuc tri ctia do thi ham s6 ludn song song vdi truc hoanh.
S6 khang dinh ding 12

A 1. (B 2. (©o. D) 3.

® Loi gidi.

- A LA o s 2 2
¢S Cau 2. Tim gia tri 16n nhat ciia ham s6 y = a

@maxy=3. maxy:2. @maxyzé. @maxyzl.
x€[0;2] 3

x€[0;2] x€[0;2]

Ao, 1. ©:2. D) 3.

$>CdAu 4. Cho ham sd y = f(x) c6 tap xdc dinh 2 (2 C R) dat cuc tiéu tai xo. Hiy chon khang dinh
dung
(A)Ham sb da cho c6 gid tri bé nhat bing f(xo).
Néu ham s6 c6 dao ham tai x( thi tiép tuyén v6i do thi tai diém M (xo; f(xo)) song song vdi truc
hoanh.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

@Néu ham sb ¢6 dao ham tai x thi tiép tuyén véi do thi tai diém M (xo; f(xo)) song song véi truc
tung.

@ Ham s6 c6 dao ham cip mot tai xo va f/(xg) = 0.

$> Cau 5. Biét ring ham sb y = f(x) dat cuc dai tai diém xo. Hay chon khang dinh ding?
(A)Pao ham f'(x) ddi dAu tit am sang duong khi x di qua xo .
Pao ham f’(x) d6i diu tir duong sang am khi x di qua xo.
(© f'(x0) =0.
D) f"(w0) =0.

~ ., . , A 2 N A 2 A M
¢S Cau 6. Gia tri bé nhat cia ham s y = : 3 trén doan [—8; —4] bang

(A)2. 6. (© -2 (D) —6.

® Loi gidi.

$>Cau 7. Ham s6 y = x> + 3x2 — 2016x 4+ 2017 ¢6 2 diém cuc tri 1a xq, xp thi tich x; - x» c6 gia tri
bing

(A)2016. 672. (C)—672. (D) —2016.

+1 e
> tao véi cac truc

o~ v 2 N , N [N ~ L3 A . N A X
¢S Cdau 8. Trong mat phang toa dd Oxy cac dutng tiém cin cia do thi ham s6 y =

toa do mot da giac c6 dién tich bang (don vi dién tich)

M1, (B) 3. ©2. D) 4.

T ——

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

tai giao diém ctia do thi vdi truc tung

X . \ .2
&> CAU 9. Phuong trinh tiép tuyén véi db thi ham sb y = x+ 1
X

c6 phuong trinh la

A)y=3x+1. B y=3x-2. (C©)y=3x=2. D)y=3x—1.

$>Cau 10. Ham s6 y = v/x3 +x — 2 + x 12 ham s6 dong bién trén khoang

(&) (~1;0). (—1;+o0). ©©;1). (D) (1;+).

® Loi gidi.

$>Cau 11.
Cho ham s6 c6 bang bién thién nhu hinh bén. Ham = o ) 0 > oo
s6 da cho nghich bién trén khoang nao dudi day? ;

&) (-2,0) ®) (2:+o). y — 0 + g — 0 + -
52 0; 4-00).
©(0:2) (D) (0 +0) y \1/ \1/

T — T
® Loi gidi.
$>Cau 12.
Do thi clia ham s nao dudi day c6 dang nhu dudng cong trong hinh vé bén? y
— 3 _ 1,2 — .3 2
@y—x 3x”+3. y— x° +3x°+3.
@y:x4—2x2+3. @yz—x4—|—2x2+3.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 13.
CAh;hé}rln scf) y=7r (ic) cé béng bién thién nhu hinh bén. Ham Y | —eo 1 > 1o
SO da cho dat cuc ti€u tai v
o ‘ -0 + 0 -
Br=2 @®rel ©x=-1. @x=-3 & . 1
fx) N TN
-3 —o0
T — —
® Loi gidi.

$>Cdau 14.

@y:x3—6x+1.
y:2x3—3x2—|—1.
@y: —x>+3x+1.
@y:x3—3x—|—1.

Do thi trong hinh bén duéi 1a d6 thi ciia ham s6 nao?

® Loi gidi.

$> Cdu 15. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén & c6 bang bién thién nhu hinh bén duéi. Hay
chon khang dinh diing?
@ Ham sb c6 gid tri cuc tiéu bang 1. Y| —oo 0 1 oo
Hﬁ:n sé c6 gia tri 16n nhit bang 0 va gia tri bé 5 n ” — 0 =+
nhat bang —1. 0 n
@Ham 5(3 cO dung m?t C'l‘IC tr1. o y / \ /
@ Ham so dat cuc dai tai x = 0 va dat cuc ti€u tai oo -1
x=1.
T —— ———

bing

(A) 1. ~1.

.~ £ » A a2 2x+1
¢S Cau 16. Hé so6 goc tiep tuyen cia do thi ham so y = x:— 1
x

tai giao diém ctda dd thi véi truc tung

D) -1.

(©2.

T ——

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>Cau 17. Du0ng thang c6 phuong trinh y = 2 1a tiém cn ngang ctia dd thi ham s nao bén duéi?

1—2x 2% +1 x—1 2x—1
@y 1—x—x2 y_l—x—xz' ©y_2x—l' @y— 1
® Loi giai
<> Cau 18.
Do thi trong hinh bén 12 do thi ctia ham s6 nao sau day? y
x+1 x+1 |
®y_1—21x‘ y_2x+11' |
X+ X — !
©y_2x—1' @y_2x+1' _________ .
A
_150/1 x
2
E -1
— ————S—S—SS—
® Loi giai

&> Cau 19. S6 diém cuc tiéu cia ham sb y =

(A)o. ®) 1.

V16 — x2016 13

(C)2016.

> CAu 20. Biét rang dd thi ham s y = x* — 3x? + 4 cit dudng thing c6 phuong trinh y = 7 — x tai mot

diém duy nhét. Tung do giao diém yg d6 1a

@)’023- B yo=4.

@yo=5- (D) yo =6.




Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Céau 21.
Cho ham sb f(x) c6 bang bién thién nhu sau. SO [ [ _o 5 0 ) T
nghiém thuc cta phuong trinh 2f(x) —3=01a ;
y + 0 — 0 + 0 —
(A)2. 1. (©a. D) 3. X ;
— oo —1 —o0
 — T
® Loi giai

$> CAu 22. Gia tri 16n nhit ctia ham s6 f(x) = x* — 3x+ 2 trén doan [—3;3] 1a

(A) —16. (B) 20.

la
(A)o. 3.

$> CAu 23. Cho ham s f(x) c6 dao ham f(x) = x(x+2)2, Vx € R. S6 diém cuc tri ctia ham s6 da cho

©2.

 Loi gidi.

‘ $> Cdu 24. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau: ‘

T——
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

1 oo

- 0+

—4

+w\2/+w

Tong so tiém cén ding va tiém cin ngang ctia d6 thi ham s da cho 1a

(A) 4. 1.

(©)3.

® Loi gidi.

> CAu 25. Gid tri 16n nhit ctia ham s6 y = x +1/1 — x2 bing

® V2.

©1.

® Loi gidi.

> CAu 26. S6 diém cuc tri ciia ham s y = sin?

(A)3. ®) 2.

x —cosx trén doan [0; 7] la

©1 D)o.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

(©a>0,b>0;¢>0,d>0.
(Da<0;b>0,c¢>0,d<0.

$> Céu 27.
Cho ham sb y = ax® 4+ bx? + cx +d c¢6 dd thi nhu hinh bén duéi. Hay chon khang y
dinh ding
(A)a>0,b>0;c>0;d<0. \
Bla<0;b<0;¢>0;d<0. 0

@x:—3vr§1x:—2. B x=3.

~ , . , T . 2x—1—+/x2 3
¢S Cadu 28. Tim tat ca cac tiém can ding ctia do thi ham s0 y = al 5 5x++6x~|— .
x%?—5x
@sz. @x:3véx:2.

 Loi gidi.

sO m bang

@m:O. m:O'

m=3

~ A 1 4 ., . 2
> Cau 29. Haimsoy = §x3 —mx? + (m?> —m—1)x+m> dat cuc dai tai diém x = 1 thi gia tri cia tham

@m:—3.

$>Cau 30. Cho ham s6 y = f(x) = x> +ax+ b (a # b). Biét ring tiép tuyén véi do thi tai cic diém c6
hoanh dd x = a va x = b song song vdi nhau. Khi d6 gid tri £(1) bing
D sy=a-».

@) =1. B f(1) =a+b. ©f1)=-1.

® Loi gidi. _
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

<> Cau 31.

do thi ham s6 y = [2f(x) —m| ¢6 5 diém cuc tri 1a
(A1<m<2.

©1<m<2.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé sau. Piéu kién cla tham s6 m dé

2§m§4. 1

D)2<m<4.

[ { SR g p——
—

® Li gidi.

4 .
nghich bién trong khoang (—oo; 1) la

~ 92 (ol 4 21 s £ mx +
¢ Cdau 32. Gia tri ctia tham s6 m d€ ham s0 y =
X

(A)—2<m< 1. B —2<m<2.

+m
D) —2<m<2.

©-1<m<2.

® Loi gidi.

$>Cau 33. Ham s y = 2x3 — 3(m +2)x> +6(m + 1)x+m?°1% 42017 dong bién trong khodng (5; +0)

thi tham s6 m thoa diéu kién

®m>4. B m<4.

©m§4. @m24.

o Li gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

2018 c6 2 diém cuc tri cach déu truc tung?

Rm=1. m

$> CAu 34. Véi gia tri nao clia tham s6 m thi dd thi ham s6 y = x> — (m? — m —2)x% + (m?°1 —2017)x+

©m=2. @mz—l-

® Loi gidi.

$> CAu 35. Db thi ham s6 y = x> — 3x? +ax + b c¢6 diém cuc tiéu A(2; —2) thi tdng (a -+ b) cb gia tri

bing

(A) -2. 2.

(©-3. D 3.

® Loi gidi.

$>Cau 36.

Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén
mdi nda khodng (—oo; —2] va [2;+), ¢6 bang

bién thién nhu hinh bén. Tim tip hop cic gia tri

m d€ phuong trinh f(x) = m c6 hai nghiém phéan

biat.
(s 9

$> CAu 37. BiétA(xa;ya), B(xp;yp) 12 hai diém thudc hai nhanh khac nhau ctia do thi ham s6 y = A
x

—
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

sao cho doan thang AB c6 dd dai nhd nhit. Tinh P = xi —I—x% +ya - yB.

A P=5. B P=6. ©P=6+V2. D) P=5+2.

® Loi gidi.

$> Cau 38. Cho ham s f(x) c6 bang xét dau ctia dao ham nhu sau.

X | —oo 1 2 3 4 -0

f(x) - 0 + 0 + 0 — 0 +

Ham s6 y = 3f(x+2) — x> + 3x ddng bién trén khoang nao dudi day?

(A) (—1;+). (—o0;—1). ©(-1,0). D) (0;2).

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 39.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé duéi day. Tap y

hop tit ca céc gid tri thuc clia tham s6 m d€ phuong trinh f (sinx) = m c6 ~13
nghiém thudc khoang (0;7) la :

W13  ®CELY). ©OFB). OB !
[ L]\ x
T ——— S——
® Loi gidi
$> Cdu 40.
Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén Rva c6 do thi nhu hinh bén. C6 bao nhiéu gia tri y

nguyén ciia tham s m dé phuong trinh f [4 (sin®x + cos*x)] = m c6 nghiém.

(A)2. ® 4. (©)3. D)s5. 5

 Loi gidi.

x oo -3 —1 1 +oo
£(x) - 0 + 0 - 0 +

Ham s6 y = f(3 — 2x) nghich bién trén khoang nao duéi day?

(A) (4;+0). (=2:1). (©)(2:4). D) (1;2).
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$>CAu 42. Cho ham s6 y = x* +ax? — 3x+ b ¢6 dd thi (C). Hoi c6 bao nhiéu cip (a,b) nguyén duong

d€ (C) cit truc hoanh tai 3 diém phan biét?

(A) v sb. 1.

(D) 4.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 43.

Cho ham s6 y = f(x), ham sb y = f/(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé y

bén. Bat phuong trinh f(x) < x+m (m la tham sd thuc) nghiém ding véi moi

Xe 02)kh1vach1kh1 1
Bm=zf2)-2. ®mzf0. ©Om>f2)-2 ©m>f0) [

T — —
® Loi giai
$> Cau 44.
Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R c6 dao ham lién tyc trén R va y = y

f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé duéi. S6 nghiém nhiéu nhét ctia phuong trinh
f(x*) = m (v6i m 1a s6 thuc) la

x?)
(A)3. 4. (©)s. D) 2. —2
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

~ A N . N o R 1 .9 .
$>CaAu 45. Cho ham s6 y = mx® — 3mx? + (2m+ 1)x —m+3 ¢6 dd thi (C) va diém M (5;4). Gia su

dd thi ham s6 c6 hai diém cuc tri 1a A, B. Khi d6 khoang cach 16n nhét tit M dén duong thang AB la

(A) V2. B) 2v2. ©1. D) 2v/3.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 46. "
Cho ham s6 y = f(x) = Z;Cj:d, (@,b,c,d €R; ¢ £ 0,d = 0) c6 d thi y
(C). Db thi ctia ham s6 y = f(x) nhu hinh vé duéi day. Biét (C) cit :
truc tung tai di€ém c6 tung do bang —2. Viét phuong trinh tiép tuyén '
ctia (C) tai giao di€m ctia (C) véi truc hoanh. oy
(A)x—3y—2=0. B) x+3y+2=0, o
(C©)x+3y—-2=0. (D)x—3y+2=0. o
=
T —— S
® Loi giai
¢S Cau 47.
Cho ham sb bac ba y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé bén. S6 nghiém y
4
thuc ctia phuong trinh | f(x? — 3x)| = 3 la
(A)3. 8. ©7. D) 4. 2
=2 2
0 | X
/ Y [ S &/
T — e

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> CAu 48. Cho ham s6 y = f(x), bang bién thién ctia ham s6 f’(x) nhu sau:

X —oo —1 0 1 o0
—+oco

—+oo
, 2
f(x) \_3 / \ » /

Sb diém cuc tri ctia ham s6 y = f(x? — 2x) 1a

A)9. ® 3. ©7. D)s.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 49.
Cho ham s6 f(x) = ax® 4+ bx®> + cx+d c6 dd thi nhu hinh bén, véi y
a,b,c,d € R. Tim tit ca gia tri thuc cla tham s6 m dé€ phuong trinh y=f'(x)
f(x) = f(m) c6 ba nghiém thuc phan biét.
(A) £(3) <m < £(1). B O<m<dvam+#1,m#3. o
I <m<3. @O<m<4. ] 3 %
T I —— e

~ o Lo % - 3 - 2 - 1 < N 2
<> Cau 50. Chohalhamsoyzx +x —i-)C + a vay = |x+2|—x-+m (mla tham so thuc)
. . x—2 x—1 X x+1 ) )
6 d6 thi 1an lugt 1a (Cy) va (C,). Tap hgp tat ca cac gid tri cia m d€ (Cy) va (C;) cét nhau tai ding bon
diém phan biét 1a

(A) (—o032]. [2;4e0), (©) (—32). (D) (2;+e0).

 Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

_HET—
A. AJ[A c][a. BJ[A. BJ[A. B [a. AJ[A c|[a cl]laA. DJ|[A D
A. Cc|[A. Alla. c|/[A. DIJ]A. D][A. AJ[A. Alla. D|[A. B ||[A. B
A. c|l[a. B][oA. DIJ[A. DIJJA. B|[A. c |[A. DJ[A. B |[A. Cc][a. A
A. DJ|[A. Alla. c|][aA. DA B|[a. Al[A AlJa cl|laA. DA D
A. BJ|[A. B|[a. BJ||[A. BIJJA. A]la. AJ[A B A, Cc||[A. B A B
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9. DE TONG ON Két néi tri thire véi cude séng

B-DE SO 2
$>Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\{0} va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Khang dinh
nao sau day dung?
(A)Ham sb c6 gié tri nhé nhét bing 2. | —o 0 ) oo
Ham sb dong bién trén (0; +o). 7(x) _ — 0 +
%f(—S) > f(—4). 5 o o
Pudng thing x = 2 1a tiém can diing ctia d thi /
ham s6. T \ \ 2
T —— ———
® Loi gidi.

> CAu 2. Ham s6 y = x> — 3x? 4+ 2 nghich bién trén khoang nao sau day?

A (—2;1). (~2:0). (©) (—=;0)U (2 +o). (D) (0;2).

> Cau 3. Ham s6 nao sau day khong c6 diém cuc tri?
1
@y: —x*+2x2 5. y=x3—|—6x—2019. @y:x4—|—2x2—5. @y: ——x*+6.

D Ldi gidi.

$> Cau 4. Gia tri nho nhit ctia ham s6 y = x> — 3x+ 1 trén doan [—2;0] bing

—9) 1. ©—1. @3.

® Ldi gidi.

$> Cau 5. Cho ham sb y = f(x), khang dinh nao sau day la ding?
(A)Ham sé y = f(x) dat cuc tri tai xo thi n6 khong c6 dai ham tai xo.
Ham sb y = f(x) dat cuc tri tai x thi f/(xo) = 0.

y J/ J J

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

(C)Ham sb y = f(x) dat cuc tri tai xo thi f”(xo) > 0 hodc f”(xg) < 0.
@ Néu ham sb dat cuc tri tai xo thi ham s khong c¢6 dao ham tai xp hodc f/(xp) = 0.

x+3

$>Cau 6. Choham s y =
tung d6 yo = —4 1a
(A)x+5y—1=0.

X —

(B) 5x—y+1=0.

5 ¢6 do thi (¢'). Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s tai diém c6

(©)5x+y—1=0. (D) 5x+y+1=0.

T — T——
® Loi gidi.
$>Cau 7. Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau.
X —oo -1 3 o0
y + 0 - 0 +
4 oo
y / \ /
—00 _2
S6 nghiém ctia phuong trinh f(x+5) —4=01a
A)2. 3. ©1. D)o.
T — S

$>Cau 8. Chohamsby=x+

@m:Z.

X+

m:0.

7 Gid tri nho nhat m ctia ham s6 trén [—1;2] 1a

©m=3.

® Li gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 9. Gid tri ciia m d€ ham s6 y = x> +2(m

@me (1;%).

7 7
@m € ( ] 1 + 1 +
T — R
® Loi giai

$>Cau 10. Biét A(0;a); B(b; 1) thudc dd thi ham s6 y = x> +x* — 1, khi d6 gid tri a+ b 1a

A —1. 0. ©1. D) 2.
® Loi gidi.

$>Cau 11.

Do thi ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau. | - 1 o

Piém cuc dai ctia d6 thi ham s6 1a /

A (-1;2). (1:-2). y = 0 = 0 7
@(_1;0)- @ (1,0). 2 +oo
y / \ /
oo )
T ——— ——

¢S Céau 12.

Dudng cong bén 1a d6 thi ham s6 nao? y
@y:x4—2x2. y:x4—2x2+1. \ [ /
©y=—x*+22-1. D)y=—x*+2:2. \/0\/

‘ x

 Loi gidi.

day

$> Cdu 13. Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, dau ctia dao ham dugc cho bdi bang dudi

X

~+oo

J'(x) +

Ham s y = f(2x —2) nghich bién trong khoang nao?

T—

—

e
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Két néi tri thirc vai cude séng

(1;2).

L@-m).

~ . A N . [ b X . N A 2
¢S Cau 14. Goi A, B lan ludt 1a giao diém cia do thi ham s6 y = x+
X

3 .. in
1 véi cac truc Ox, Oy. Dién tich

tam gidc OAB bing
9 9 3
=. =. 2. =
T — ——
® Loi giai
~ N . N A - 3 4 < 2 g g R ~ N .
$>Cau 15. D6 thi ham s6 y = x+ 1 cat duong thang y = x + m tai hai diém phan biét khi
x
m< —2
. > 6. < =2. > —2.
®["<: ®n ©n ®n
T — T
® Loi giai
> Cau 16. Do thi ham sd nao dudi day c6 tiém can ngang?
3x+1 2 4+x+1
By==—". y= .
x—1 x—1
@y:—x3+3x2+3x+1. @y=x4+x2.
T — T

$>Cau 17. S6 giao diém ctia do thi ham s6 y = (2x — 1) (x* +x+2) véi truc hoanh la

(A)o. ® 2.

(©)3. D) 1.

® Loi gidi.

y 4/ J J

=
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cdu 18. Puong thang y = x — 1 cit dd thi ham s6 y = x> —x? +x — 1 tai hai diém. Tim tong tung do

cac giao diém do.

(A)o. 1.

(©)-3. D) 2.

 Loi gidi.

$>Cau 19.

ding.

(A)ac > 0. B a—b<0. (Clab>0.

Cho ham s6 y = ax* + bx* + ¢ ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. Tim Khang dinh

@bc>0. \ 0

 Loi gidi.

c6 hai di€m ma tiép tuyén tai cic diém do déu song song véi

$> Céu 20. Biét trén db thi (C): y =~
x
dudng thang (d): 3x —y+ 15 = 0. Tim tdng S céc tung do clia cac tiép diém.

(A)S=3. (B) S=6. (D) §s=—4.
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Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

<> Cdau 21.
Bang bién thién sau I ciia ham s6 nao? Y | —oo 0 > too
_ 3 _ 22
@ y=x"—3x"—1. y — T _
y:x3—|—3x2—1. +oo 3
@y:—x3+3x2—1. y \ / \
@y:—x3—3x2—1. —1 oo
T — R
® Loi gidi
<> Cdau 22.
Cho ham s y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén R va ham s6 y = f’(x) c6 y
dd thi nhu hinh vé bén. Khang dinh nao sau day la ding? y=f'(x)
(A) f(x) dat cuc dai tai x = 0. £(x) dat cuc dai tai x = 1.
(C) f(x) dat cyc dai taix=—1. (D) f(x) dat cyc dai tai x = +2. 2 2| x
o
T —— S

o Li gidi.

> Cau 23. Tim quy tich diém udn cia dd thi ham s6 y = x> — mx? +x — 1 (m 1a tham sd).

@y:x3—x2+x—1. y=x3—x+1. @y:2x3+x2—1. @y=—2x3+x—1.

o Li gidi.

o
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y 4/ J J

~ .z . P A 2 B A 1 A * X N
¢S Cau 24. Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = 2x+ — trén mién (—o0;0) la
X

(A)2v2. —22. (©)a. (D) Khong tdn tai.

® Loi gidi.

$> CAu 25. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R dong thdi c6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day

X | —oo -2 0 2 o0
% + 0 - 0 + o0 -

y 00/3\_2/3\_

oo

Phét biéu nao sau day la sai?
(A)Phuong trinh f(x) +2 = 0 c6 3 nghiém phan biét.
Phuong trinh f(x) — 1 = 0 c6 4 nghi€ém phan biét.
@ Phuong trinh f
@ Phuong trinh f

—~ o~~~

)
x) —5 =0 ¢6 2 nghiém phan biét.
x) = —3 ¢6 2 nghiém phan biét.

® Loi gidi.

$> Cau 26. Ham s6 y = mx* + (m — 1)x> + 1 — 2m c6 mot diém cuc tri khi

®m<0\/m>1. 0§m§1. @mﬁO\/le. @sz.

® Loi gidi.

‘ > Céu 27. ‘
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi ri thirc véi cude séng

y 4/ J J

D6 thi hinh dudi 1a dd thi cia ham sb nao duéi day? y
@y:x2—2|x|2—|—2. y:‘x3|—3|x|—|—2.
@y:x4—2x2+2. D)y =2(x*-1) 2
1 1 X
T ——— ——————
® Loi gidi
~ N A X + 1 A 92 2, ., . b A ~ X . N A »
$>CaAu 28. Cho ham 6 y = ———————. Tim tat cd cdc gi tri clia tham s0 m d€ do thi ham so6 c6 ba
) x*—2mx+4
dudng tiém can.
m>2
m< —2 A N . m< =2
@ . m> 2. @ Khong ton tai m. @ .
m>2 5
T I —— ———
® Loi giai
- P P 1
¢S Cau 29. Trén ntia khoang (0; 3], ket luan nao ding cho ham s6 y =x+ —?
X
R N 10
Ca maxy va miny déu khong ton tai. maxy = — vaminy = 2.
@ (0:3] 4 (03] 4 . | (0:3] 4 3 (0:3] Y
maxy = +oo, miny = 2. max y khong ton tai va miny = 2.
s o3 © razxy Kbong ém ta vi miny
T —— ———

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

> Cau 30. S 1atap tit ca cac s6 nguyén m d€ phuong trinh cos?x = m + sinx ¢6 nghiém. Tim tong céc

phan ti ctia S.

(A)o. 1.

(©)3. D) 2.

® Loi gidi.

) . 2t
> Cau 31. Cho ham sby =~

X —

ngang cta do thi (C).

(A)o. ®) 3.

i 6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém M thudc (C) c6 tung do 1a sb
nguyén duong sao cho khoang cach tit M dén tiém can ding bang 3 1an khoang céch tit M dén tiém can

©1. D2

 Loi gidi.

$> Cau 32. C6 tit ca bao nhiéu gia tri thuc ctia tham sb m dé€ dudng thang d: y = mx + 1 cat dd thi

(C): y=x>—x*+1tai 3 diém A, B(0; 1), C phan biét sao cho tam giac AOC vudng tai 0(0;0)?

(A)1. B o.

(©)3. D2

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> Cau 33. Tim tht c4 cdc gid trj thyc ctia tham sb m d€ ham s6 y = x> — 3mx? +3(2m — 1)x+ 1 dong

bién trén tap xac dinh?

@mzl. mER.

@m;él.

(C)Khong ton tai m.

> CaAu 34. Ton tai bao nhiéu s6 nguyén m dé ham sd y =

(A)3. ® 4.

2 £
dong bieén trén khoang (—oo; —1)?
m

P
(©)2. (D) V6 sb.

® Loi gidi.

$>Cau 35. Cho ham s6 y = x> —3x? 4 3x — 1 ¢6 do thi (C). Tit mdt di€m bét ki trén dudng thing nao
duéi day ludn ké dugc ding mot tiép tuyén dén dén do thi (C).

@le. x:2.

$> Cau 36. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham s& m dé phuong trinh v/m + 3v/m + 3 cosx = cosx

c6 nghiém thuc?

(A) 3. ®) 7.

(©2. D)s5.

263 /278’
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y 4/ J J

x [ —eo 1 3 oo
&) + 0 - 0 +
2019 oo
£(x) L
oo —2019

Hoi do thi ham s6 y = | f(x —2018) +2019| c6 bao nhiéu diém cyc tri?

(A) 3.

B) 4.

©2.

 Loi gidi.
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y 4/ J J

$>Cau 38. Cho ham s6 y = x* — 3mx? +3(m? — 1)x —m> —m, (m 1a tham s6) va diém 1(2; —2). Goi A,
B 1a hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6. Biét c6 hai gid tri m; va m, dé ba diém I, A, B tao thanh tam gic
noi tiép dudng tron c6 ban kinh bang /5. Tinh my +m;.

14 9 20 4 2
17 17 17 17
I — .
® Loi gidi.
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y 4/ J J

o~ 2 , ., . A 2 A ~ N A m s R
¢S Cau 39. Tong cac gia tri nguyén cia tham s6 m d€ ham s0 y = ‘x3 —3x>—9x—5+ —| c6 5 diém

cuc tri biang

(A) —2016. —496.

2

(©)1952. (D) 2016.

® Loi gidi.

$>Cau 40. Cho ham s6 f(x) = mx® — 3mx? + (3m — 2)x 42 — m v6i m 1a tham sb thuc. C6 bao nhiéu
gid tri nguyén cla tham s6 m € [—10; 10] d€ ham s g(x) = | f(x)| c6 5 diém cyc tri ?

(A)7. 9.

©10. D) 11.

$> CAu 41. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé. C6 bao nhiéu gia

tri nguyén cta m d€ phuong trinh 2 f (3 —3vV—9x2 +30x — 21) = m— 2019 ¢6 nghiém.

T——

y
______________ 3
)

I

I

|

] e
I I I I

| | | | 0]
—4 -3 -2 —|

—1F

—

e
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o

y 4/ J J

13. (©10. D) 14.

(A)g(2).

<> Cau 42.
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va c6 dd thi y
1 1
f'(x) nhu hinh bén. Pit g(x) = f(x) — §x3 + ExZ +x —2019. .
Biét g(—1) + g(1) > g(0) + g(2). Gid tri nhd nhét cda ham sb /T_\"_ o 1 ]

g(x) trén doan [—1;2] la

g).  ©g(-1. (D g0).

T ——

o Li gidi.

=
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y 4/ J J

$>Cau 43.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. Héi ¢6
bao nhiéu gid tri nguyén ciia tham sb m dé phuong

v21 1
trinh f <sinx—|— —5cosx+ 5) = f(m*+3m) c6

nghiém?
(A)o. 1.
(©4. D)3.

) |bocoocoooooo
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y 4/ J J

$> CAu 44. Cho dd thi (C): y
cach 16n nhit gitta d; va d, 1a

(A)3. 2V/3. (©2. (D) 2v2.

o Li gidi.

va dy,d 1a hai tiép tuyén ctia (C) song song v6i nhau. Khoang

~ A 1 7 X . . -2 .« A
$>Cau 45. Cho ham s0 y = ZX4 - Exz c6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém A thudc (C) sao cho tiep

tuyén clia (C) tai A cit (C) tai hai diém phan biét M (x1;y1), N(x2;y2) (M, N khic A) théa man y; — y, =
6(x; —x2)?

A)2. ®) 3. ©n1. Do.

® Li gidi.
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y 4/ J J

$> CAu 46. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 do thi nhu hinh vé bén (gidm trén (—oo; —2) va
(3;+e))
y
5 _________
3 \ L
y=r)
S \ L e omitm > . . ,
Goi my la gia tri duong cua tham so m dé phuong trinh W = f=(x) 4 2 c6 ba nghiém thyc phan
X)+
biét. Khang dinh nao sau day diing?
(A)mg € (1;2). (B) mg € (0;1). (© mp € (2;3). (D) mg € (3;4).
T — ———
® Loi giai
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdu 47.
Cho ham s6 y = f(x). D0 thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh bén. Héi ham s6 g(x) = y
f(x — x?) nghich bién trén khoang nao trong cic khoang sau day?

&) (1;2). (—o0;0). (©) (—o032). ) (%;+°°). 2 \

o Li gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$>Cdau 48.
Cho ham s6 y = f(x). D0 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén duéi va y
f(=2) = £(2) = 0. Ham s g(x) = [f(3 —x)]* nghich bién trén khoang \ 1L~ 2
nao trong cac khoang sau? ) 0 X
(A (—2;-1). (1;2). © (2;5). (D) (5;+). /
—

$> CAu 49. Cho ham s y = f(x) ¢6 dao ham f(x) = x(x — 1)2(3x* + mx> + 1) v6i moi x € R. C6 bao
nhiéu s6 nguyén am m d& ham s6 g(x) = f(x?) dong bién trén khoang (0;+0)?

(A)3. ® 4. (©s. D).

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$> Céau 50.
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va f£(0) < 0, dong thoi y
dd thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh v& bén. S6 diém cuc tri ctia ham s
gx) = f*(x) 1a

A 1. ®) 2. (©)s3. (D) 4.

o Li gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

274/278 ’

~ . —2x —
¢S Cau 51. Cho ham s0 y = *

2xp —yo =2.

®2x0—yo =0.

2 R ’ 0 s .
c6 do thi ham s6 (C). Xét diem M (xgp;yo) thudc do thi (C) c6

xo > —3. Tiép tuyén A clia (C) tai di€ém M 1an lugt cit cac dudng tiém can ding, tiém can ngang cta (C)
tai E va F. Tinh 2xy — yo khi do dai EF dat gi4 tri nhd nhét.

©2x0—y0:—3. ®2x0—y0:—2.

— — S
® Loi giai
$>Cdau 52.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. D6 thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh y
vé bén. S6 diém cyc tri ctia ham s6 g(x) = f(x —2017) —2018x + 2019 A
la
(A)1. 2. (©)3. D) 4.
1 X
T — ——
® Loi gidi.
‘ $>Cau 53. ‘
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Két néi tri thirc vai cude séng

Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

Cho ham bac ba y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. TAt c céc gid tri thuc clia y
tham s6 m dé€ ham sb 1,
g(x) = |f(x) +m]| c6 3 diém cyc tri la
m< —1hoacm >3 . 0 X
(B)m < —3 hodcm > 1.
(C)m=—1hogc m =3,
@ 1<m<3.
el

® Loi gidi.

$> Cau 54. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén dudi
X |—o0 1 2 ~+oo
y + 0 — 0 +

) _w/11\4/+

(o)

Do thi ham s6 g(x) = | f(x) — 2m| c6 5 diém cyc tri khi

®m6(4;11). mE[Z;%} ©m€(2;12—1). @m=3.

— S
® Loi giai
‘ > Cau 55. ‘
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Cé bao nhiéu sb y
nguyén duong cta tham s6 m d€ ham s6 g(x) = | f(x+2018) + m|
c6 7 diém cuc tri ? )

A)2. ® 3. (©a. D)s. ﬂ __________

ol x
______________ _3
------ 6
T — —
® Lo gidi.
$> Cau 56.
Cho ham s6 y = f(x). Do thi ciia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. Hoi ham s6 y
2(x) = f(|x|) +2018 c6 bao nhiéu diém cuc tri?
(A)2. 3. (©)s. D) 7.
o
/ \VAE
T —— ——
® Loi giai
$>Cdau 57.
Cho ham s6 y = f(x). Do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh v& bén duéi. C6 bao y
nhiéu gid tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 g(x) = f (|x+m|) ¢6 5 di€ém \ A~

cuc tri? -
(A) 3. B 4. (©)s. (D) Vb sb. 2 0/1 '

® Loi gidi.
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Chuong 1. KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN K&t néi i thare véi cude séng

y 4/ J J

$>Cau 58.
Cho ham s6 y = f(x). D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén duéi. C6 bao y
nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m d€ ham s6 g(x) = f (|x| +m) c6 5 diém \

cuc tri? B
(A)2. ® 3. (©a4. (D) Vo sb. : © /1 :

—8+4a—-2b+c>0
8+4a+2b+c<0

$>Cau 59. Cho ham s6 f(x) = x> +ax* +bx+c véia,b,c € R va { . Ham sb

g(x) = | f(x)| ¢6 bao nhiéu di€m cuc tri ?

A 1. ® 2. (©)3. D)s.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Cau 60. Cho ham s6 y = mx> 4+ x% + (1 —4m)x — 6 (C,,). Giao diém ctia d6 thi (C,,) v6i cic truc toa
do Ox, Oy 1an ludt 1a A, B. Goi C la diém thuoc (C,,) sao cho dién tich tam giac ABC khong d6i véi moi
gia tri m € R. Khi d6 dién tich tam gidc ABC bing

@A) 10. 8. ©o. D7

T — ——
® Loi gidi.
— HET—

B. C|B. DJ|B. B|[B. C|[B. D|[B. C ||[B. A |B. B |[B. B |B B

11. A ||[B. AJ|B. B|[B. B|[B. A||[B. A|[B. D|[B. B |[B. DB C

B. C|[B. A|B. DI|B. B |B C|B. C|B. BB D|B DB A

B. D|B. A|[B. BJ|[B. A|B. A|B. DJ|[B. A|[B. B|[B. D|[B. C

B. B|[B. A|B. B|[B. C|B. A|[B. C|B. DJ|[B. C |B. B |[B. C

IB. DJ|[B. A|B. A|B. C|B. A|[B. C|B. DJ|B. BJ|B. DB B
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