BAI GIANG XAC SUAT CUA BIEN CO
Muc tiéu
% Kién thirc
+ Hiéu dugc khai niém bién cb va phan biét duoc cac bién ¢ giao, bién ¢ hop, bién cb ddi va
bién ¢b doc 1ap.
+ HIéu duoc dinh nghia xac suit ctia bién cd va tinh cht cua xéac suit.
+ Nim viing cong thirc cong xac suat va cong thirc nhan xac suat.
s Kining
+ Tinh duoc x4c sudt cta bién ¢ trong cac bai toan xéac sudt cd dién.

+ Van dung quy tic tinh xac suét trong cac bai toan thyc té.
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I. Li THUYET TRONG TAM
1. Phép thir ngiu nhién va khong gian miu
Phép thir ngiu nhién
Phép thir ngiu nhién (goi tat 1a phép thir) 1a mot thi
nghi€ém ma ta khong doan trude dugc két qua cua nd, mac
du d3 biét tap hop tat ca cac két qua co thé c6 cua phép thu
do.
Khong gian mau
Tap hop cac két qua co thé xay ra ciia mot phép thu
duoc goi 1a khong gian mau cua phép thir d6 va ky hiéu 1a
Q.
2. Bién ¢b
e Mot bién cb 4 (con goi la su kién A4) lién quan toi
phép thir 7' 1a bién cd ma viée xay ra hay khong xay ra
ctia n6 con tiy thude vao két qua cia 7.
M&i két qua caa phép thir 7' 1a cho bién ¢ 4 xay ra
duogc goi 1a mot két qua thuén loi cho 4.
e Tap hop céac két qué thuan lgi cho 4 dugc ki hiéu
boi Q. Bé don gian, ta c6 thé ding chinh chir 4 dé ki
hiéu tap hop cac két qua thuan lgi cho 4.
Khi d6 ta ciing noi bién cd 4 duoc mo ta bai tap A.
e Bién ¢ chic chin 13 bién cb ludn xay ra khi thyuc
hién phép thtr 7. Bién cd chéc chin dugc mb ta boi tap
Q vaduoc ki hiéula Q.
e Bién c6 khong thé 13 bién cd khong bao gid xay ra
khi thyuc hién phép thir 7. Bién c¢b khong thé dugc mb ta
boi tap .
Cic phép toan trén bién ¢
o Tap Q\ A dugc goi la bién cb ddi cua bién cb 4, ki
higu 1a 4.
Gia sir 4 va B 1a hai bién c6 lién quan dén mot phép thir.
Ta co:
e Tap AUB dugc goi 1a hop cua cac bién cb 4 va B.
e Tip ANB dugc goi la giao cia cac bién ¢b 4 va

B.

Vi du:

Phép thie: Khi ta tung mét dong xu cé 2
madt, ta hoan toan khong biét trude dwoc két
qua cua no.

Tuy nhién, ta lai biét chdic chin rang dong
xu roi xuéng sé ¢ mét trong 2 trang thdi:
sap (S) hodc ngira (N).

Khéng gian mdu cia phép thir la
Q={S;N}.

Bién co A: “Két qua tung dong xu la sap ™.

Taco AcQ.
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e Néu AN B = thitanéi 4 va B xung khic.
3. X4c suit ciia bién c6
Pinh nghia xac suit

Gia sir phép thir 7 c6 mot s6 hiru han két qua dong kha
ning. Khi d6 xac suit ciia mot bién c¢b A lién quan t6i T'1a
ti s gitra s6 két qua thun loi cho 4 va s6 két qua co thé

P(A)= H.
[

Trong cudc sdng khi néi vé bién cd, ta thudng noi bién
c¢d nay co6 nhiéu kha ning xay ra, bién cd kia c6 it kha ning
xay ra, bién cb ndy co nhiéu kha ning xay ra hon bién ¢
kia. Toan hoc di dinh luong hoa cic kha ning nay bang
cach gan cho mdi bién cd mot sb khong am, nho hon hoac
bang 1 goi 1a x4c suit cua bién cb.

Tir dinh nghia c¢6 dién vé xac suat ta co cac budc dé tinh
x4c sudt ciia mot bién ¢b nhu sau:

Buwéc 1. Xac dinh khong gian mau Q 1di tinh sb phan
tir ctia Q, tirc 1a dém s6 két qua c6 thé cua phép thir 7.

Buoc 2. Xac dinh tap con 4 mo ta bién cb A rdi tinh sb
phan tir ctia A4, tirc 12 dém sd két qua thuan loi cho 4.

Buéc 3. Lay két qua ctia budc 2 chia cho budc 1.

Quy tic cHng xac suit
Néu hai bién cb 4, B xung khéc nhau thi
P(AUB)=P(A4)+P(B)
Néu cac bién c¢6 4,,4,,4,,..,4, d6i mot xung khac
nhau thi
P(Al Ud,U..U4,)= P(A1)+P(A2)+...+P(Ak).
Cong thirc tinh xac suit bién c6 doi

Xac suat cua bién co doi1 4 cua bién co doi 4 1a

Nhén xét: Viéc tinh sé két qua co thé (budc
1) thwong dé dang hon nhiéu so véi viéc
tinh sé két qud thudn loi cho A (buéc 1). Pé
gidi quyét tot cdc bai todn xdc sudt ta can
ndm chdc phan t6 hop trude.

Tir dinh nghia c6 dién vé xdc sudt suy ra:
0<P(A)<LP(Q)= l;P(@) =0

Chu y: Cac ki hiéu n(Q);n(A) dwoc hiéu

2

tuong dirong voi |Q Q A| la s6 phan tir ciia

khéng gian mau va cua tdp hop thudn loi

cho bién co A.

Vi AUA=Q va ANA=Q nén theo cong

thirc cong xac suadt thi

TOANMATH.com
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P(4)=1-P(4).

Bién co doc lap

Hai bién co goi 1a doc 1ap néu viéc xay ra hay khoéng

xdy ra cua bién c0 nay khong anh hudng toi xac suat xay ra

bién ¢o kia.

Quy tic nhan xac suat
Néu 4 va B 12 hai bién cb doc lap thi

P(AB)=P(4).P(B)

Néu A va B doc 1ap thi 4 va B doc 1ap, Bva A doc lap,

B va A doc 1ap. Do d6 néu 4 va B doc 1ap thi ta con co

cac dang thuc:

II. CAC DANG BAI TAP
Dang 1: Str dung dinh nghia co6 dién vé x4c suit
+ Phuwong phap giai
Trong bai toan nay, viéc xac dinh s6 phﬁn tr
thudn 1oi cho bién ¢ can tim d& dang xac dinh (c6
thé liét ké cac phuong an, c6 thé tinh duoc cac cach

chon ngén gon).

Buéc 1. Tim s6 phan tir ciia khong gian mau.

Buwéc 2. Bém s6 phan tir thuan loi cua khong

1=P(Q)=P(4)+P(4)

Mot cdach tong quat, cho k bién co
A, A4, 4,,...., 4, . Chung dwoc goi la doc ldp
Vv6i nhau néu viéc xday ra hay khéng xdy ra
ciia mét nhém bat ki trong cdc bién cé trén
khéng lam dnh hwéng téi xdc sudt xay ra
ctia cdc bién ¢é con lai.

Mot cdach tong quat, néu k bién co
A, A, A,,..., A, doi mot la doc lap thi
P(A,4,,4,....4,)=P(4).P(4,)..P(4,).
Chii y: Néu mét trong cdc dang thire bi vi
pham thi hai bién c¢é A va B khéng doc ldp

voi nhau.

Vi du: Mot hop chira 11 vién bi dugc danh sé tir 1
dén 11. Chon 6 vién bi mot cach nghu nhién rdi
cong cac sb trén 6 vién bi dugc rat ra véi nhau.
Tinh xéc suat dé két qua thu duoc 1a s6 1é.

Huéng dén gidi

Chon ngiu nhién 6 vién bi trong 11 vién bi thi s6

cach chon 1a n(Q)=C/, =462.

Goi A4 la bién co: “Chon 6 vién bi cdng cac so trén

gian mau 6 vién bi d6 thu duoc 14 s6 167,
Trong 11 vién bi c6 6 vién bi mang s6 1¢ do la
{1;3;5;7;9;11} va 5 vién bi mang s6 chin
{2;4;6;8;10}.
Triong hop 1: 1 vién bi mang sb 1¢& va 5 vién bi
TOANMATH.com Trang 4



mang sb chan

S cach chon trong trudng hop 112 C..C. cach.
Truwong hop 2: 3 vién bi mang s6 1& va 3 vién bi
mang sb chan.

S6 cach chon trong truong hop 2 1a C;.C; cach.
Truong hop 3: 5 vién bi mang s6 1& va 1 vién bi
mang s6 chin.

S6 cach chon trong truong hop 2 1a C..C; cach.
Suy ra

n(4)=Cy.C5+C;.C; +C;.C; =6+200+30=236.

Q. 236 118
o 462 2317

Buwéc 3. Tinh xac suit P(A)= n(A) ) Taco P(A)

£ Vidu miu
Vi du 1. Mot hop dung 15 vién bi, trong d6 c6 7 vién bi xanh va 8 vién bi do. Lay ngau nhién 3 vién bi

(khong ké thir tw) ra khoi hop. Tinh x4c suét dé trong 3 vién bi Iy ra c6 it nhat 1 vién mau do.

AL B. 218 c. L. p. 2.
2 455 13 13
Huwéng din gidi

Chon ngau nhién 3 vién bi tir 15 vién b thi s cch chon la n(Q)=C;, =455.
Goi 4 1a bién ¢d “trong 3 vién bi ldy ra c6 it nhat mot vién mau do”.

S6 truong hop thuan loi cho bién ¢ 4 1a:

Truong hop 1: Lay dugc 1 vién mau do, sb cach lay 1a: C).C2.

Truong hop 2: Liy dugc 2 vién mau do, s6 cach lay la: C;.C).

Truong hop 3: Lay dugc 3 vién mau do, sb cach lay 1a: C; .

S6 trudng hop thuén loi cho bién ¢b 4 1a n(4)=Cy.C; +C;.C) +C; = 420.

_GCIHCGC+C 12

Vay P(4 ==,
 P(4) c 13
Chon D.
Cich khdc: Nhin xét: Trong nhiéu

Chon ngau nhién 3 vién bi tr 15 vién bi thi s cach chon 1a bdi todn tinh xdc sudt, viéc
n(Q): C135 =455 . tinh s6 phd‘n te thudan loi

R T a1k i A A a s cho bién ¢é A tré nén khé
Goi 4 1a bién ¢o “trong 3 vién bi lay ra cé it nhat mot vién mau do” thi 1a
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bién c0 4 “cé ba vién bi lay ra déu khong c6 mau d¢” (tic 1a lay ra cé ba khan do c6 qua nhiéu

vién bi déu mau xanh) truong hop, thi ta di tim
S6 cach chon ra 3 vién bi ma 3 vién bi d6 déu mau xanh la sO phdn tr thugn loi cho

- bién ¢é doi cia bién co A.
n(4)=C;=35.

Sau do lay so phan tu
SO cach chon ra 3 vién bi ma trong d6 c6 it nhat mot vién bi mau do la

455 — 35 =420 cach = n(4)=n(Q)—n(A4)=455-35=420.

khong gian mau triv di két
qud vira tim duwoc thi ta co
H(A) 420 12 s6 phan tir thudn loi cho
n(Q)_4_55_E' bién 6 A.

Vay P(4)=

Vi du 2. Xét cac sb tu nhién gdm 5 chit s6 khac nhau duoc 1ap tir cac s6 1; 3; 5; 7; 9. Tinh xé4c suat dé tim

dugce mot sb khong bit dau boi 135.

A B. . c. . . L
6 60 60 6
Huwéng din gidi

S0 phan tir khong gian mau 1a 7(Q)=5!=120.

Goi 4 1a bién ¢6 “sd tim duoc khong bat dau boi 1357

Bién ¢6 A 1a bién ¢b “sb tim dugc bat dau boi 1357,

Nhom céc sb 1; 3; 5 thanh 135 thi ta duge s6 con 3 phén ttr. S6 cac s6 tao thanh thoa man sb 135 ding
dau la 1.2.1 =2 céch.

Vay n(A4)=120-2=118 cach.

n(A)=118:59

Vay P(4)= 82
iy P(4) n(Q) 120 60

Chon C.
Vi du 3. Dé thi kiém tra 15 phut c6 10 cau trac nghiém mdi cau c6 bén phuong an tra 16, trong d6 c6 mot
phuong 4n dung, tra 16i diing mdi cau duoc 1,0 diém. Mot thi sinh 1am ca 10 cAu, mdi cau chon mot

phuong an. Tinh x4c suat dé thi sinh d6 dat tir 8,0 diém tré 1én.

436 463 436 163
. 4T . Ba F . C- 104 . Da W .
Huwéng dén gidgi

V6i mdi cau hoi, thi sinh c6 4 phuong 4n lya chon nén s phan tir ctia khong gian mau la n(Q)=4".
Goi X 14 bién ¢ “thi sinh d6 dat tir 8,0 diém trg 1én”.
Truong hop 1: Thi sinh d6 1a duogc 8§ cau (tuc 1a 8,0 diém): Chon 8 cau trong s6 10 cau hoi va 2 cau

con lai mdi ciu ¢6 3 cach chon d4p 4n sai nén c¢6 C;;.3” cach dé thi sinh dung § cau.
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Truong hop 2: Thi sinh d6 1a dugc 9 cau (tuc 1a 9,0 diém): Chon 9 cau trong b6 10 cau hoi va cau con
lai c6 3 cach chon dép an sai nén c6 Cj,.3' cach dé thi sinh dung 9 cau.

Truong hop 3: Thi sinh d6 1 dugc 10 cdu (ttre 14 10,0 diém): Chi c6 1 cach duy nht.

Suy ra s két qua thuan lgi cho bién c6 X 1a n(X)=C}.3° +C;.3' +1=436.

n(X) 436
n(Q) 4°°

Vay x4c suat can tim 1a P(X) =

Chon A.
Vi du 4. Cho da giac déu 20 dinh ndi tiép trong duong tron tim O. Chon ngau nhién 4 dinh cua da giac.

Xac suat dé 4 dinh dugc chon 14 4 dinh ciia mot hinh chir nhat bang

L B. . c. . D. 2
216 969 323 9
Huwéng dén gidi

86 cach chon 4 dinh trong 20 dinh 1a Cj) =4845=n(Q).

Goi 4 1a bién c6: “4 dinh duoc chon 14 4 dinh ciia mot hinh chit nhat”.

S6 duong chéo cua da gidc déu di qua tdim O cua dudng tron 14 10 (do da giac c6 20 dinh). Ctr hai
duong chéo nay tao thanh mdt hinh chit nhat. Do d6 s6 hinh chit nhat dugc tao thanh la
n(A)sz0 =45.

n(A)_ 45 3
n(Q) 4845 323

Vay P(4)=

Chon C.
Vi du 5. Cho hai duong thing song song a va b. Trén dudng thing a liy 6 diém phan biét; trén duong
thang b lay 5 diém phan biét. Chon ngau nhién 3 diém trong cac diém di cho trén hai duong thang a va b.

Tinh xac suit dé 3 diém dugc chon tao thanh mot tam giac.

2 B L c.2. .~
11 169 11 11
Huwéng dén gidgi

S6 phan tir cia khong gian mau n(Q) =C}, =165.

Goi 4 1a bién cb: “3 diém duoc chon 1ap thanh mot tam giac”.

Trwong hop 1: Chon 2 diém trén duong thiang a va 1 diém trén dudng thang b co C;.C! cach.
Truong hop 2: Chon 1 diém trén dudng thang a va 2 diém trén dudng thang b c6 C..C2 cach.

Suy ra n(4)=C2.Cl+CLC? =135.

L s n(A
Vay xéc suat dé 3 diém duoc chon tao thanh mot tam giac 1a P(4) = (4) =_

Chon D.

TOANMATH.com Trang 7



Vi du 6. Cho A4 13 tap céc sd tu nhién c6 7 chir s6. Ly mot s6 bat ky ciia tap A. Xac suat dé lay duoc so 1é

va chia hét cho 9 bang

A2 B. L. c.L. p. 2%
1701 9 18 1701
Huéng din gidi

86 phén tir ctia khong gian mdu 1a 7(Q) =9000000 =9.10° sb.
Goi 4 14 bién ¢ thoa man bai toan. Ta dém s6 phan tir cia 4.
Ta c6 cac s6 1¢ chia hét cho 9 1a day 1000017; 1000035; 1000053 ...; 9999999 lap thanh mot cip sb

cong c6 u, =1000017 va d =18 nén sb phan tir cta day nay la 99999991_81000017 +1=500000.

Vay n(4)=5.10°

X4c suét can tim 1a P(A)z == =—.

Chon C.
Vi du 7. Goi S 1a tap hop tat ca cac sb ty nhién co6 4 chit sé duoc 1ap tir tap hop X = {1;2;3:4;5;6:7;8:9}.

Chon ngau nhién mot s6 tir S. Xac sut dé sb chon duge chia hét cho 6 béng.

2 B. . c.l. .2
27 28 9 9
Huwéng dén gidi

S0 phan tir trong khong gian mu 1a n(Q)=9*.

Goi 4 1a bién cd: “sb chon dugc chia hét cho 6”.

Gia st s6 cAn tim 1a abcd .

Do s6 can tim chia hét cho 6 nén chia hét cho 2.

Do d6 chon d € {2;4; 6;8} c0 4 cach.

Chon a, b ¢6 9% cach. Pé chon c¢ ta xét téng M=a+b+d:
Néu M chia cho 3 du 0 thi ce {3;6;9} suy ra c6 3 cach chon c.
Néu M chia cho 3 du 1 thi ce {2;5;8} suy ra c6 3 cach chon c.
Néu M chia cho 3 du 2 thi ce {1;4;7} suy ra c6 3 cach chon c.
Do d6 n(A4)=4.9°3=972.

92 4

Chon A.
+ Bai tap tu luyén dang 1
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Cau 1: Mot 16p c¢6 20 nam sinh va 15 nit sinh. Gido vién chon ngau nhién 4 hoc sinh 1én bang giai bai
tap. Xac suat dé 4 hoc sinh dugc chon c6 cd nam va nir bang

4615 4651 4615 4610

236" B.%. C.%. D'ﬁ'
Cau 2: Mot hdp chira 6 vién bi do va 4 vién bi xanh. Léy lan luot 2 vién bi tir hop do. Xac suét dé vién bi
duoc lay lan thu 2 1a bi xanh bang
A.%. B.l. C.E. D.Z.

5 24 12 9
Ciu 3: Gieo ngiu nhién 2 con stc sic can ddi dong chat. Xac suat cta bién cb: “Hiéu sé chdm xuét hién
trén 2 con suc sac bang 1”7 1a

2 1 5

A, —. B. —. C. —. D.é.
9 9 18 6

Ciu 4: Mot 16 hang gdm 30 san pham tot va 10 san pham x4u. Liy ngiu nhién 3 san pham. Xac suat dé 3
san pham lay ra co it nhat mot san pham tét bang
REEN B. . c. 22 p. 2
988 247 247 26
Ciu 5: Cho mét da giac déu c6 18 dinh noi tiép trong mot dudong tron tam O. Goi X 1a tap cac tam giac co
céc dinh 1a dinh cua da gidc trén. Xac suat dé chon dugc mot tam giac tir tap X 1a tam giac cAn nhung
khong phai 14 tam giac déu bang
N S ¢ 14 b
136 17 136 816
Céu 6: Mot d6i gdm 5 nam va 8 nit. Lap mot nhom gdm 4 ngudi hat tdp ca. Xac suit dé trong bdn ngudi
duoc chon ¢6 it nhat ba nix b'fmg
i 51 ¢ 3 b, 57
143 143 143 143
Ciu 7: Mot binh dung 8 vién bi xanh va 4 vién bi d6. Liy ngau nhién 3 vién bi. Xac suat dé co dugc it
nhit hai vién bi xanh 1a bao nhiéu?
iy B. 2 c. 2 p. 2.
55 55 55 55
Ciu 8: Cho hai duong thang song song a va b. Trén duong thing a 1dy 6 diém phan biét; trén duong
thang b lay 5 diém phan biét. Chon ngau nhién 3 diém trong cac diém di cho trén hai duong thang a va b.
Xac suat dé 3 diém duoc chon tao thanh mot tam giac b::ing.
= B. 2. c.=. D. .
11 169 11 11
Ciu 9: Cho da giac déu 12 dinh néi tiép duong tron tim O. Chon ngiu nhién 3 dinh cia da giac do. Xac
suit dé 3 dinh dugc chon tao thanh mot tam giac khong co6 canh nao la canh ctia da giac da cho b'fmg

c. Ch-12-128 p, 124128

A. . . . .
C13 2 C132 C13 2 C132

Cau 10: Tur cac chit s0 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8 ta 1ap cac so tu nhién co6 6 chit s6, d6i mot khac nhau. Chon
ngau nhién mot so vua 1ap, xac suat dé chon dugc mot s6 c6 dung 3 chit s 1é ma cac chit so 1¢ xep ké
nhau bang
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A2 B. L. c. . D. L.
35 35 840 210

Céu 11: Mot tai dung 10 tAm thé duoc danh s6 tir 1 d&én 10. Rat ngiu nhién ba tim thé tir tai d6. Xac sut

dé tong sb ghi trén ba thé rat duoc 1a mot sd chia hét cho 3 bing

N l B. 2C; +C; jCjCjCi ‘
3 c
o 20C o 2cidc
3 : * 3
C Cho

Céu 12: Cho X = {0; 1; 2; 3; ...; 15}. Chon ngdu nhién 3 s trong tap hop X. Xac suat dé trong ba sb
duogc chon khong c6 hai sb lién tiép bang
13 7 20 13
v B.2—O. C.g. D.2—0.
Céu 13: Mot hop dung 5 vién bi do, 4 vién bi xanh. Lay ngdu nhién 3 vién bi tir hop d6. Xac suat lay
dugc it nhat 1 vién do bang
37 1 5 20
" B.i. C'E' D'E'
Cau 14: Cho hinh vudéng ABCD. Trén céac canh AB, BC, CD, DA lan luot cho 1, 2, 3 va n diém phan biét
(n >3;neN ) khac 4, B, C, D. Liy ngau nhién 3 diém tir n+6 diém da cho. Biét xac suét ldy duoc mot

o 439
tam giac la — . Tim n.
560

A. n=10. B. n=19. C.n=11. D.n=12.

1-A 2-A 3-C 4-C 5-A 6-A 7-D 8§-D 9-C 10-A

11-B |12-D |13-D |14-A

HUONG DAN GIAI CHI TIET

Cau 1.
S cach chon 4 hoc sinh 1én bang: 7 (Q)=Cs;.
S cach chon 4 hoc sinh chi ¢6 nam hodc chi c6 nir: Cy, + C .
S6 cach chon 4 hoc sinh ¢6 ca nam vanit 1a Cy, — Cy, — Crl.

Ci—Ca—Cls _ 4615
Ci. 5236

Xéc suat dé 4 hoc sinh dugc goi c6 ca nam va nii:

Cau 2.
86 phan tir ctia khong gian mau n(Q) = C},.C;.
Goi 4 1a bién cd: “Vién bi duoc 1dy 1an tht hai 13 bi xanh”.

Truong hop 1: Lan thi nhat Iy vién d6, 1an tht hai 1y vién xanh: Cé C..C, cach chon.
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Trueong hop 2: Lan tht nhét 1iy vién xanh, 1an thir hai 1iy vién xanh: C6 C,.C) céch chon.

Suyra n(A4)=C.C, +C,.C;.

va P(A):n(A):24+12:g
Y n(Q) 109 5°

Cau 3.
S6 phan tir clia khong gian mu: n(Q)=6.6=36.
Goi 4 1a bién ¢ théa min yéu cau bai toan.
A={(1:2),(21).(3;2).(2:3).(3;4).(4:3),(4:5),(5:4).(5:6).(6;5)} nén n(4)=10.

A 10 5

Cau 4.
Chon ra ba san pham tily ¥ c6 Cy, = 9880 cach chon. Do d6 n () =9880.

Goi 4 12 bién ¢6 co it nhat 1 san pham tét. Khi d6 A 1abién cb 3 san pham khong c6 san pham tt.
n(4)=Cj, =120.
Do dé n(4)=n(Q)=n(4)=9880-120=9760.
244

Vay P(4) - 9760 _ 244

9880 247

Cau 5.

86 céc tam gide batky la n(Q) =Cj;.

Sb cac tam giac déu la % =6.

C6 18 cach chon mot dinh cta da giac, mdi dinh c6 8 cach chon 2 dinh con lai dé duoc mot tam giac
can.
S6 cac tam giac can la: 18.8 = 144.
86 céc tam gidc can khong déu 1a: 144 - 6.3 =126 = n(4) =126.
Xéc suét can tim la P(4) = % = %
Cau 6.
Khong gian mau: n(Q)=C;; =715 (cach chon).
Goi 4 1a bién cb “Bén nguoi duge chon c¢o it nhét ba nir”.

35070

Ta co n(A4)=C;C; +C; =350 (cach chon). Suy ra P(A4)= 3-1a3

Cau 7.
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86 phén tir ctia khong gian mdu n(Q) = C;, =220 (c4ch chon).
Goi 4 1a bién ¢ “Lay duoc it nhét hai vién bi xanh”.
Tacd n(A4)=C;C, +C;C, =168 (cach chon).

Vay xé4c sudt P(A) =% =%.

Cau 8.
86 phén tir ctia khong gian mdu n(Q)=C;, =165.
Goi 4 12 bién cb: “ba diém duogc chon 1ap thanh mot tam giac”.
Truong hop 1: Chon hai diém trén duong thang a va mot diém trén dudng thang b c6 CZ.C: cach.
Trwong hop 2: Chon mot diém trén duong thang a va hai diém trén duong thang b c6 C,.C; cach.
Suy ra n(A4)=C;.Cs +C;.C5 =135.

n(4) 135 9

Vay x4c suét dé 3 diém duge chon tao thanh mot tam gidc 1a P(A4) = @) “Tes =11
n

Cau 9.
S0 phan tir ctia khong gian mau 1a: n(Q) = Cj, .
Goi A4: “Chon dugc ba dinh tao thanh tam giac khong c6 canh nao 1a canh cua da giac da cho”
Suy ra A: “Chon dugc ba dinh tao thanh tam giac co it nhét mot canh 1a canh cua da giac da cho”.
Do d6 A: “Chon duogc ba dinh tao thanh tam gidc c6 mot canh hoac hai canh la canh cua da giac da

2

cho
Truong hop 1: Chon ra tam giac c¢6 2 canh la 2 canh cua da giac da cho, ta chon ra 3 dinh lién tiép cla
da giac 12 canh. Co6 12 céch.

Truong hop 2: Chon ra tam gidc c6 ding 1 canh la canh cua da giac da cho, ta chon ra 1 canh va 1
dinh khong lién vé6i 2 dinh cta canh do. Suy ra ¢6 12 cach chon mét canh va C; =8 cach chon dinh.
Vay c6 12.8 cach.

$6 phén tir ctia bién ¢§ 4 la: n(4)=12+12.8.
86 phén tir cua bién ¢6 4 1a: n(4)=C;, -12-12.8.

n(A) _G -12-128

X4c suét cua bién cd 4 1a P(A4)= () o
12

Céu 10.
Ta ¢ s6 phén tir ctia khong gian mdu 1a n(Q) = 45 =20160.

Goi A4: “So dugc chon c6 dung 3 chir s6 1€ ma cac chit so 1¢ xep ké nhau”.
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Chon 3 chir so0 1é co Aj =24 cach. Ta coi 3 chit s0 1¢ nay 1a mdt sO a. Sap so s0 a vao 4 vi tri co6 4
cach; Con 3 vi tri con lai sap xép cac chir sO chan cé Aj =24 cach.

n(4) 2304 4

n(Q) 20160 35°

Khi d6 n(A4)=24.4.24 =2304. Viy xéc suat can tinh 1a P(A4)=

Cau 11.
S cach rat ngau nhién ba tm thé tir tai ¢6 10 thé 1a: C;, cach.
Trong céac s6 tir 1 dén 10 6 ba s chia hét cho 3, bdn s6 chia cho 3 du 1, ba sb chia cho 3 du 2.
Dé tong cac sb ghi trén ba thé rat duoc 13 mot sb chia hét cho 3 thi ba thé d6 phai ¢ sb dugc ghi thoa
man mat trong cac trudong hop sau:
- Ba s6 déu chia hét cho 3.
- Ba s6 déu chia cho 3 du 1.
- Ba s6 déu chia cho 3 du 2.
- Mot s6 chia hét cho 3, mot sb chia cho 3 du 1, mot sb chia cho 3 du 2.
Do d6 s6 cach rat dé tong s6 ghi trén 3 thé rat dwoc 1a mot s chia hét cho 3 14 C; + C. +C; + CiC,C,
(cach).
203+ C 1 CICIC!

Vay x4c suat can tim la;
C’
10

Cau 12.
Khong gian mau ¢6 s6 phén tir 1a: [Q| = C;; =560 (phan t).
Ta tim sb cach ldy ra ba sb trong d6 c6 dung hai sb lién tiép nhau hodc lay ra dugc ca ba s lién tiép
nhau.
Khi d6 ta c6 cac truong hop sau:
Trwong hop 1: Lay ra ba s trong d6 c6 diing hai s6 lién tiép nhau.
Trong ba s l4y ra c6 hai s6 0,1 hodc 14, 15 khi d6 s thir ba ¢6 13 cach l4y.
Do d6 truong hop nay co: 2.13 = 26 cach lay.
Trong ba sb léy ra khong c6 hai $6 0,1 hodc 14, 15 khi d6 ta c6 13 cap s6 lién tiép nhau khac 0,1 va 14,
15, s6 thir ba ¢ 12 cach lay. Do dé truong hop nay co: 13.12 = 156 cach lay.
Trieong hop 2: Lay ra dugc ca ba sb lién tiép nhau c6 14 cach 1ay.
Viy ta c6 26 + 156 + 14 = 196 cach ldy ra ba s lién tiép nhau hodc iy ra ba sb trong d6 c6 hai s6 lién
tiép nhau.

560-196 13

Xéc suét dé trong ba s6 duoc chon khong co hai sb lién tiép 1a: P = S50 20

Cau 13.

Lay 3 vién bi tir 5+ 4 =9 vién bi c6 C; cach.
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+Lay 1 vién do va 2 vién xanh ¢6 CiC; cach.
+ Lay 2 vién d6 va 1 vién xanh c¢6 C.C, cach.
+Lay 3 vién d6 c6 C; cach.

CCp +CC+C; 20
C, 21°

Vay x4c sudt can tim la

Cau 14.

86 phén tir ctia khong gian mdu 1a n(Q)=C.,,.
Goi 4 1a bién c6 3 dinh tao thanh mot tam giac.
Dé 3 diém 1a 3 dinh ciia mot tam giac thi 3 diém d6 khong thing hang. Ta xét bién cb A labién ¢b 3
dinh khong tao thanh tam giac.
Trwong hop 1: Lay 3 diém thudc canh CD ¢6 1 cach.

Truong hop 2: Lay 3 diém thudc canh DA c6 C? cach.

_ 13
Vay n(4)=1+C}. D6 dé p(d)=Cue 176
Cﬂ+6
3 3
Theo gia thiét ta co: Coe _31_C” _ 439 .
c . 560
3 —_— f—
o 1+3Cn :E - 560{1+ n(n 1)(}1 2)} _ 121-(n+ 6)(n+5)(n+4)
C., 3560 6

< 4391’ —3495n° —7834n—11160=0 <> n =10.

Dang 2: Cac bai tap sir dung quy tic tinh xac suit
4+ Vidu miu
Vi du 1. Ba xa thii 4, 4,, 4, doc lap v6i nhau cing n6 sting ban vao muc tiéu. Biét Ghi nhd:
r?mg X4c suit ban tring myc tiéu cua 4, 4,, 4, tuong tng la 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh +) Xac suat cua bien
c6 doi A cua bién c6

Ala

xé4c suat dé c6 it nhat mot xa thi ban tring.
A. 0,45. B. 0,21. C.0,75. D. 0,94.
Huong dén gidi P(A)zl—P(A)-

Goi 4;: “Xa thu thir i bén trang muc tiéu” voi i =1,3.
Khi d6 Z : “Xa thu tha i ban khong trang muyc tiéu”.
Taco P(4)=0,7=> P(4)=0,3;

P(4,)=0,6= P(4,)=0,4;
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P(4,)=0,5= P(4,)=0,5.

Goi B: “Ca ba xa thu bin khong tring muc ti€u” thi B “c6 it nhat mot xa tha

ban tring muc tiéu”.

Taco P(B)= P(Z).P(Z).P(Z) =0,3.0,4.0,5=0,06.
Khidé P(B)=1-P(B)=1-0,06=0,94.

Chon D.
Vi du 2. Mot xa thi bin bia. Biét ring x4c suét ban tring trong vong 10 13 0,2; vong
912 0,25 va vong 8 13 0,15. Néu trang vong & thi dugc & diém. Gia sir xa thu d6 bén
ba phat sing mdt cach doc 1ap. Xa thu dat loai gioi néu anh ta dat it nhat 28 diém.
Xac suét dé xa thu nay dat loai gioi bang
A.0,0935.  B.0,0755. C.0,0365.  D.0,0855.

Huwéng din gidi

Goi H 1a bién c6: “Xa thi bin dat loai gi0i”. 4; B; C; D la cac bién ¢b sau:

A: “Ba vién trang vong 10”;

B: “Hai vién trang vong 10 va mdt vién tring vong 9”;

C: “Mot vién trang vong 10 va hai vién trang vong 9”;

D: “Hai vién tring vong 10 va hai vién tring vong 8”.

Céc bién ¢b 4; B; C; D 1a céc bién cd xung khéc tung d61 mdt nén

H=4Au0BuCuD.

Ap dung quy tic cong md rong ta co:

P(H)=P(A4)+P(B)+P(C)+P(D).

Ma P(A) = (0,2).(0,2).(0,2) =0,008;

P(B)=(0,2).(0,2).(0,25)+(0,2).(0,25).(0,2)+(0,25).(0,2).(0,2) =0,03;

P(C)=(0,2).(0,25).(0,25)+(0,25).(0,2).(0,25)+(0,25).(0,25).(0,2) = 0,037%

P(D)=(0,2).(0,2).(0,15)+(0,2).(0,15).(0,2) +(0,15).(0,2).(0,2) = 0,018.
Do d6 P(H)=0,008+0,03+0,0375+0,018 =0,0935.

Chon A.

+) Néu k bién co
A,4,,4,,...4,  doi
mot la doc lap thi

P(A, 4, 4;,...4,)
=P(4,).P(4,)..P(4,)

+) Néu cdac bién co
A, A4, 4,.... A,  doi
mét xung khdc nhau
thi

P(A40A,U..UA,)

=P(4)+P(4,)+
+P(4,)

Vi du 3. Tui I chira 3 bi trdng, 7 bi d6, 15 bi xanh. Tai II chira 10 bi tring, 6 bi do, 9 bi xanh. Tir mdi tai

lay ngAu nhién 1 vién bi. Xéc suat dé 1ay duoc hai vién cting mau bang

A B. = c. 28 p. 222
625 625 625 625
Huwéng din gidi
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Goi 4, 4,,A. 1an lugt 1a bién ¢d bi rat dugc tir tai I 1a tring, do, xanh.
Goi B, B,,B, 1an lugt 1a bién c6 bi rat dugce tir tai 11 1a trang, do, xanh.
Céacbiéncd 4,4,, 4. doclap voi B, B,,B,.

Ta co p(A,)=%;p(Ad)=

7 .

153
—;P(4
25’(X)

255

10 2 6 9
=—==;P -—:P(B)=—.
() 25 5’(d) 25’(") 25

Vay xéc suat dé lay dugc hai bi ciing mau 1a
P(A4,B,UA,B, JAB,) =P(4,B)+P(4
=P(4).P(B)+P
3 5
25

B,)+P(4,B,)

4,)-P(B,)+P(4,)-P(B,)

P(B :
7

—.—+

2525

32,76,39 207
5 525 625

Chon A.

+= Bai tap tw luyén dang 2

Cau 1: X4c suit bian tring muc tiéu cia mdt van dong vién khi bén mot vién dan 1 0,6. Nguoi do bén hai
vién dan mot cach doc 1ap. Xac suat dé mdt vién trang muc ti€u va mot vién trugt muc ti€u la

A. 0,45. B. 0.4. C. 0,48. D. 0,24.
Cau 2: Vi¢t va Nam choi co. Trong mdt van co, xac suét Viét théng Nam 1a 0,3 va Nam théng Viétla 0.4.
Hai ban dung choi khi c¢6 ngudi thang, nguoi thua. Xac suat dé hai ban ding choi sau hai van co bang

A.0,12. B.0,7. C.0,9. D. 0,21.
Cau 3: Ba xa tha cung bén vao mdt tm bia, xac suat tring dich lan luot 12 0,5; 0,6 va 0,7. Xac suit dé co
dang 2 nguoi ban tring bia 1a

A. 0,29 B. 0,44. C.0,21. D. 0,79.
Céu 4: Mot dé thi tric nghiém gdm 50 cau, mdi cau c6 4 phuong 4n tra 10i trong d6 chi ¢6 1 phuong 4n
ding, moi cau tra 161 ding dugc 0,2 diém. Mot thi sinh lam bai bang cach chon ngau nhién 1 trong 4
phuong an & moi cau. Xac suat deé thi sinh d6 dugc 6 diém la

A. 0,25%.0,75%. B. 0,25.0,757.

C. 0,25".0,75*.C% . D. 1-0,25%.0,75°.

Cau 5: Trong mot cudc thi c6 10 cau hoi trac nghiém, mdi cau c6 4 phuong 4n tra 101, trong d6 chi c6 mot
phuong an dang. Vi mdi cau, néu chon phuong an tra 10i diing thi thi sinh dugc cong 5 diém, néu chon
phuong 4n tra 10i sai s& bi trir 1 diém. Tinh x4c suat d& mot thi sinh lam bai bang cach lwa chon ngiu
nhién phuong an dugc 26 diém, biét thi sinh phai 1am hét cac cau hoi va mdi cau hoi chi chon duoc duy
nhat mot phuong an tra 1i (chon gid tri gan ding nhat).

A. P=0,016222. B. P=0,0162227. C. P=0,028222. D. P=0,282227.
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HUONG DAN GIAI CHI TIET
Cau 1.
Goi 4,,4,,X lan luot 13 bién cb bin tring muyc tiéu cia vién dan thir nhét, vién dan tht hai, mot vién
dan trang muc ti€u va mot vién trugt muc tiéu.
Khido X = A4 A, + A4,.4,.
Xic sudt can tim 1a P(X) = P(4,4, )+ P(4,.4,)=0,6.0,4+0,4.0,6 = 0,48.
Cau 2.
Vén 1: Xéc suat Viét va Nam hoala 1— (0,3+0,4)=0,3.
Vén 2: Xéc suit Viét théng hoac Nam théng la 0,3+0,4=0,7.
X4c suit dé hai ban dung choi sau hai van co la: P =0,3.0,7=0,21.
Cau 3.
Goi A 12 bién c6 nguoi thi nhat bén trung thi A4 1a bién ¢b ngudi thi nhét bén trugt.
Vay P(4)=0,5; P(Z) =0,5.
Goi B 12 bién cb ngudi thir hai ban trang va C 1a bién ¢ ngudi thir ba ban tring.
Tuong tirtacé P(B)=0,6; P(B)=0,4; P(C)=0,7; P(C)=0,3.
Dé hai nguoi bin tring bia ¢ cac kha ning sau xay ra:
Truong hop 1: Ngudi thi nhat va thir hai bén trang, ngudi thir ba bin truot.
Xéc suat xdy ra la: P(A).P(B).P(Z‘) =0,5.0,6.0,3=0,09.
Trwong hop 2: Ngudi thir nhat va thi ba ban tring, nguoi thir hai ban truot.
Xéc suét xay ra 1a: P(A).P(E).P(c) =0,5.0,4.0,7=0,14.
Trurong hop 3: Nguoi thir hai va thtr ba bin tring, ngudi thir nhét ban truot.
Xic sudt xay ra la: P(4).P(B).P(C)=0,5.0,6.0,7=0,21.
Viy xac suit dé hai nguoi ban tring bia 1a: 0,09+ 0,14 +0,21=0,44.
Cau 4.

, A A A R , \ 1 ’ A A A 5 1. 1N 3
Xac suat dé chon dugc cau tra 161 ding 1a k xac suat dé chon duoc cau tra 101 sai la 7

Dé duoc 6 diém thi thi sinh d6 phai tra 161 diing 30 cau va tra 10 sai 20 cau.

20 30
Xac suat dé thi sinh d6 dugc 6 diém 1a C2 Gj Gj =0,25%.0,75".C2.

Cau 5.
Goi A: “Thi sinh d6 dugc 26 diém”. Ta c6 A: “Thi sinh d6 tra 1o ding 6 cau héi va tra 101 sai 4 cau

hoéi”.
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R P oA pasqs
Xéc suat tra 101 ding mot cau hai la 7

R U
Xac suat tra 161 sai mot cau hoi la 7

6 4
Xéc suét clia bién c6 4 1a: P(4)=C;, Gj Gj =0,016222.
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