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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN THE TiCH KHOI DA DIEN DAC BIET - P1)

Cau 1. Cho da dién S.ABCD nhw hinh vé c6 SA=6,SB =3, SC=4, SD =2.

Ngoai ra ASB = BSC = CSD = DSA = BSD =60°. Tinh thé tich khdi da

dién S.ABCD.

A 1042 B. 632 C.5\2 D. 30+/2 ’
Cau 2. T dién ABCD c¢6 BAC =90°;CAD =60°; BAD =120°; AB = AC = AD = a . Khoang céach ti dinh C
dén mat phang (ABD) bang

NG g, 46 o, @ b, 42
2 3 2 2
Cau 3. Cho hinh chép S.4BC, c6 day ABC la tam giac déu canh a. Céac s
mét bén (S4B), (SAC), (SBC) Ian lwot tao voi day cac goc lan luot la 30°,
45°, 60° . Tinh thé tich V' cla khéi chép S.4BC. Biét rang hinh chiéu vuéng
goéc cia S trén mat phang (ABC) ndm bén trong tam giac ABC.
3 3
A_Vzi_ B_Vzi_ 4 ¢
8(4+3) 2(4+453) N 9
B
a’\3 a*\3
CV=—————. D. V= .
4(4+J§ ) 4++/3

Cau 4. Cho t& dién ABCD biét rdng 4B =2, CD =2+/3, ABC = BAD = BCD =90" va géc gitva hai duwong théng
AD, BC bang 30°. Tim thé tich khéi t& dién trén.

A. & B. 24/3. C. M. D. 3./3.

3 3
Cau 5. Cho tr diéen ABCD c6 4B la doan vudng goc chung cia BC va AD, AB=2a, AD=BC=a va

(AB,CD) =« . Tim thé tich cta khéi t& dién trén theo a, « .

A. @’ tana1-tan’ a. B. 24°.tan’ a. C. 2a’.tana1-tan’ a. D. a’.tan’ a.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABC cé day ABC la tam giac vudng can tai B, BA= BC=a\3. Khoang cach tir 4
dén mat phang (SBC) bang a2 va SAB = SCB =90°. Tinh thé tich khdi chép da cho.

a*~\J6

o
Cau 7. Cho hinh chép S.4BC c6 SA=a,SB=b,SC=c va ASB=BSC =CSA=60". Tinh thé tich khdi chép
S.ABC theo a,b,c.

2 2 2 o2

. . B. —2abc. C. —2abc. . .
12abc 12 4 dabce

Cau 8. Cho hinh chép S.4BC c6 tam giac ABC vuédng tai B, AB=1,4C =3, SAB=SCB =90", SB>2 va

3
A a. B. «’\/6 . C. "7 D.

0 v6i ¢ 1a goc hop bdi gitba dwong thang SB va mat phang (S4C).

cosQ =

Tinh thé tich khéi chép S.4BC.

A.Vzﬁ. B.V:l. C.V:l. D.V:l.
4 3 2 6

Cau 9. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vuéng can tai B, AB=2a; SAB=SCB=90" va géc
gitra dwong thdng AB va méat phang (SBC) béng 30°. Tinh thé tich ¥ cta khéi chop da cho.



AV = C.V=

\/§a3 BV = 4\/5(13 2\/5(13 DV = 8\/§a3
3 9 3 3
Cau 10. Cho khéi chép S.ABC ¢6 canh ddy 4B = AC =5a,BC = 6a va cac mat bén tao véi day mot goc 60°.
Hay tinh thé tich V ctia khdi chép d6?

AV =243 B.V =64’3. C. V =124°\3. D. ¥V =184°+/3.

Cau 11. Cho hinh chép S.4BC cé day ABC la tam giac vudéng can tai B, BA=BC = a3 Khoang cach tir 4

dén mat phang (SBC) bang a2 va SAB = SCB =90°. Tinh thé tich khéi chop da cho.

3 3
A d. B. a6 c.“?. D.a;/g.

Cau 12. Cho hinh chép déu S.4BC cé day la tam giac déu canh a. Goi M, N lan luot |a trung diém cua
SB, SC . Biét (AMN) L (SBC). Thé tich khéi chop S.4BC bang
a*\26 a5 a5 @13

. B. . C. . D.
24 24 8 18

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢é day ABCD la hinh vuéng canh 2a. Tam gidc S4B vuéng tai S va ndm
trong méat phéng vudng goc voi day. Goi ¢ la goc tao bdi duong thang SD va mat phéng (SBC), voi

A

1 . s . X
tan or =5 Goi (P) 1a mat phang chira CD va vudng goc v&i (ABCD), trén (P) lay diém M bat ky. Tim thé tich
khdi chép M.SAB.

3 3 3 3
A.“\/g. B.“\/g. c.“‘/g. D.“‘B.
2 3 6 4
Cau 14. Cho khéi chép S.ABC, day ABC 1a tam gidc c6 AB=4a, AC =5a, BAC =60°, SBA=SCA =90,

goc gitra (SAB)va (SAC)béng 60°. Thé tich cta khéi chop da cho bang:

A 20:/394° 5 104134’ c 204/134° 5 104/394°
13 13 13 13

Cau 15. Cho khéi chép S.4ABC cé day la tam giac cantai A, AB=a, BAC =120°,SBA=8CA=90°. Goi « la
. 3 . , :
goc gitra hai mét phang (S4B) va (SAC). Khi cosa =  thi thé tich khai chdp d cho bang

3 3 3
A. 3. B. &. c. 2% p. L.
4 4

Cau 16. Cho t& dién ABCD c6 DAB=CBD =90°;AB =a; AC = a\/g; ABC =135°. Biét géc gitra hai mat
phang (4BD),(BCD)bang 30°. Thé tich cda t dién ABCD béng

3 3

A C.

a B Cl_3 a
23 2 W2
Cau 17. Cho khéi chép S.ABC c6 ASB=BSC=CSA=60°, SA=a,SB=2a,SC =4a. Tinh thé tich khéi chép
S.ABC theo a.

3 3 3 3
A. 22a . B. V2a . C. 42a . D. $/2a .
3 3 3 3
Cau 18. Cho hinh chop S.4BC, c6 AB=5(cm), BC=6(cm), AC =7(cm). Cac mét bén tao voi day mot goc
60°. Thé tich cha khdi chép bang

A. 105\/5 (cmS). B. ﬁ(cmﬂ. C. 24\6(cm3). D. 8\/§(cm3)

2 2

a
D. —.
6




VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN THE TiCH KHOI DA DIEN DAC BIET - P2)

Cau 1. Cho t&r dién ABCD c6 ABC=BCD=CDA=90°, BC=CD=a, AD= a2 . Gée gitra hai méat phang
(ABC) va (ACD) bang

A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.
Cau 2. Cho lang try tam giac ABC.A'B'C' ¢6 BB'=a, goc gitra dwong thdng BB' va (ABC) bang 60°, tam

giac ABC vuong tai C va goc BAC =60°. Hinh chiéu vudng goc cta diém B' 1én (ABC) trung v&i trong tam
clia A4BC . Thé tich clia khéi tir dién 4'.4ABC theo a bang
A 134° B. 7a’ C. 154° D. 94°

108 106 108 208
Cau 3. Cho khdi chép tam giac déu S.ABC, mot mat cau tiép xuc véi tia dbi cua tia SA tai M, tiép xic véi tia dbi
cua tia BA tai N va tiép xuc v&i canh SB tai P. Biét SM = 2a, BN = 3a. Thé tich khbi chép S.ABC la

2/59 V59 459 , 459 ,
" B. a C. ——a D. —a
A 3 3 3 9
Cau 4. Tinh thé tich khdi 12 mat déu canh a.
A @ (15+7+/5) 5 @ (15+7+/5) c a’(14+7+/5) 5 @’ (16 +7+/5)
. T T T

Cau 5. Cho miéng bia hinh ch® nhat ABCD c6 AB = 6; AD = 9. Trén canh AD I4y diém E sao cho AE = 3. Goi F
la trung diém clia canh BC. Cuén miéng bia sao cho AB trung véi CD dé tao thanh mét hinh tru. Tinh thé tich
cla tir dién ABEF.

8143 o 8143 . 8143 5 V3
877 47t C 4rx 477

Cau 6. Cho tir dién ABCD c6 AB = a\/g, tam giac ACD déu, hinh chiéu vuéng géc cla A |én mat phang (BCD)

trung véi trc tam H clia tam giac BCD. Mat phang (ADH) tao vé&i mat phadng (ACD) mét géc 45°. Tinh thé tich
cta khoi tr dién ABCD.

A

A. 1,54° B. 2,254’ C. 6,754’ D. 0,754’

Cau 7. Tinh thé tich khdi 20 mat déu canh a.

A a’(14+74/5) 5 54°(3+745) c 54°(3+/5) 5 54°(3+745)
' 4 ' 4 ' 12 ' 8

Cau 8. Cho hinh chép S.4BC c6 tam giac SAB nhon va ndm trong mat phang vuéng goc véi mat déy(ABC),
tam giac ABC vudng tai C c6 AC =a, ABC =30°. Mat bén (SAC) va (SBC) cung tao véi day goc bang nhau
va bang 60°. Thé tich cta khdi chop S.4ABC theo a la:
3 3
y-_ 4 B_Vz\/g—‘Z_ = . D.V=—tY=5",
2(1++/5) 2(1++3) 1+/3 2(1++/2)

Cau 9. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, BA=BC = a3 . Khoéng cach tir 4
dén mat phang (SBC) bang a2 va SAB = SCB =90°. Tinh thé tich khdi chép da cho.

~ \/503 \/§a3

C.V

a*\6

R
Cau 10. Cho t dién 4BCD ¢6 DAB=CBD=90°; AB=a; AC =a/5; ABC =135°. Biét géc giira hai mat
phang (ABD), (BCD) bang 30°. Thé tich cda t dién 4BCD béng

3
A . B. «’\/6 . C. % D.

a3 a3 a3 613
A . B. —. C. . D. —.

23 2 W2 6
Cau 11. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang a. Biét khoang cach tr 4 dén mét
phéng (SBC) Ia #, t B dén mat phéng (S4C) 1a alés .t C dén mat phing (S4B) l1a az(s)o va hinh

chiéu vudng goc ctia S xubng day nam trong tam giac ABC . Tinh thé tich khdi chép S.4BC.



3 3 3 3
a a

A — B. —. C. — L.
36 48 12° 24

Cau 12. Cho t& dién ABCD c6 DAB=CBD=%°; AB=a; AC =a/5; ABC=135°. Biét goc giiva hai mt
phang (ABD), (BCD) bang 30°. Thé tich cua t& diegn ABCD béng

3 3 3

a a
A. . B. —. C. . D. —.
23 V2 32 6
Cau 13. Tinh thé tich khdi chop S.4ABC c6 géc ASB=BSC=CSA=60° va S4=2, SB=3, SC=4.
A. 43, B. 243. C. 242. D. 3V/2.

Cau 14. Cho hinh chop S.ABC,’mét‘phéng (SBC) vudng géc v&i mat phang (ABC), ASB = BSC =(CSA4=60°,
SB = SC =1. Goi M, N la cac diém lan lwot thude cac canh SA, SB sao cho SA = xSM (x > 0), SB = 2SN. Gia tri

< 2 2 X N 2
x bang bao nhiéu dé thé tich khoi t&r dién SCMN bang %

A 2,5 B. 2 C.

4 D.1,5
3

Cau 15. Cho khéi t& dién ABCD cé AB = CD = 5a, AC = BD = 6a, AD = BC = 7a. Tinh thé tich khéi t& dién
ABCD.

A. a3\/§ B. 2a3\/§ C. 8a3\/§ D. 4a3\/§
Cau 16. Cho khdi t& dién ABCD ¢6 AB =5;CD =~/10; AC = 2+2;BD = 3+/3; AD =/22; BC =+/13 . Tinh
thé tich ctia khéi t&r dién do.

A. 20 B.5 C.10 D. 15
Cau 17. Cho khéi t& dién S.ABC c6 SA =SB = SC = a; ASB = 60°;, BSC =90°;CS4 =120°. Goi M, N lan lwot
Ia cac diém trén canh AB, SC sao cho C—N = AM ;MN =a, /ﬂ Tinh thé tich V cta khéi chép S.AMN.
SC AB 12

\/ch 5\/5613 5\/5613 \/§a3

A B. C. D.
72 432 72 432

Cau 18. Tinh thé tich khbi chép S.ABC ¢6 SA =SB = SC = a\/§; AB=AC =2a;BC =3a.
A gcf B. gcf C. %cf D. gcf

Cau 19. Cho hai hinh chop tam giac déu c6 cung chiéu cao. Biét dinh clia hinh chop nay tring véi tam cia day
hinh chép kia, moi canh bén cla hinh chép nay déu cat mét canh bén clia hinh chop kia. Canh bén c6 dd dai
béng a cta hinh chop thir nhét tao voi dwong cao mét goc 30°, canh bén cda hinh chop thi hai tao voi dwong
cao mét géc 45°. Tinh thé tich phan chung cla hai hinh chép da cho.
3(2—-+/3 2-+/3 9(2—-+/3 27(2-+/3

2-\3) 5 2-V3) . 923 . 5 272=+3)

64 64 64 64

Cau 20. Cho t& dién ABCD c6 AB=BD = AD =2a; AC = a\J7;BC = a~/3 . Biét khoang cach gitra hai
duwong thang AB, CD bang a. Tinh thé tich ca khéi t& dién ABCD.

A. i B. i c. 2364 D. 24/24°

Cau 21. Cho hinh chép tam giac deu S.ABC c6 SA = 2, D va E lan lwot | trung diém ctia SA, SC. Tinh thé tich
khoi chép S.ABC biét BD vudng goc voi AE.

4421 4421 4\/ 4421
A —— B. —— C. —— D. ——

3 ) 27
Cau 22. Hinh chép S.ABCD co AI@CD Ia hinh vuéng qanh a, mat ben SAB la tam giac deu, mat bén SpD la tam
giac vudng can tai S. Goi M la diém thudéc dwdng thang CD sao cho BM vudng goc véi SA. Tinh thé tich khoi
chép S.BDM theo a
3 3 3 3

A £az3 B. £a3 C. £a3 D. £613

16 32 48 24

A



VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LGP BAI TOAN THU'C TE KHOI DA DIEN - PHAN 1)

Cau 1. Mot nguwoi thg xay can xay mot bé chra 180m3 nwéc co dang hinh hép chlr nhat v&i day la hinh vudng
va khéng ¢ nap. Hai chiéu dai, chiéu réng va chiéu cao cua long bé bang bao nhiéu dé sé vién gach dung dé
xay bé l1a it nhat, biét rdng thanh bé va day bé déu dwoc xay bang gach, dd day cla thanh bé va day bé nhuw
nhau, cac vién gach co kich thwéc nhw nhau va sb vién gach trén moét don vi dién tich bang nhau

A. 6:6:3 B. 24/3:2/3:9 C. 3v2:32:6 D. 3/3;3/3:4

Cau 2. Tir mot miéng bia hinh vudng c6 canh bang 5, ngudi ta cat 4 goc bia 4 tr
giac bang nhau va gap lai phan con lai cta tam bia dé dwoc moét khdi chop twr giac >

c6 canh day bang x. Néu chiéu cao khdi chop tir giac déu nay bang Tthi x bang

bao nhiéu

A.x=2 B.x=1 C.x=3 D.x=4
Cau 3. Ong A dv dinh st dung 6,5m? kinh dé& lam mot bé ca bang kinh cé dang hinh hdp chir nhat khéng nap,
chiéu dai gap doi chiéu rong (cac méi ghép co kich thwéc khong dang ké). Bé ca cd dung tich 16n nhat bao
nhiéu (két qua lam tron).

A. 2,26m? B.1,61m3 C.1,33m?® D. 1,5m?3

Cau 4. Nguoi tho can lam moét cai bé ca hai ngén, khéng c6 nép & phia trén
véi thé tich 1,296m3. Nguwdi tho nay cét cac tAm kinh ghép lai mét bé ca dang
hinh hop chir nhat v&i 3 kich thwdc a, b, ¢ nhw hinh vé&. Nguwdi the phai thiét ké
cac thuwdc a, b,c dé& d& ton kinh nhét, gid s& dd day cua kinh khong dang ké.
Khi d6 a + b nhan gia tri bang

A.4,2m B. 3,3m C.3m D.2,4m

Cau 5. Cho mét chiéc ban tron hinh tron ban kinh bang 4. C6 6 miéng vai hinh
chi¥ nhat véi chiéu dai x, chiéu réng la 1 dat vao ban nhw hinh vé. Tim x.

A W7 -3 54243
' 2 2
C. x=23 D. x=+/5-3

B. x

Cau 6. T mdt tAm bat hinh chi nhat cé kich thwdc 12mx6m
nhw hinh vé. M6t nhom hoc sinh trong qua trinh di da ngoai da
gap d,()i tam bat lai theo doan né[trung diém 2 canh la chi ,r(f)ng
cla tam bat sao cho 2 mép chiéu dai clia tam bat sat dat va =
cach nhau x (m) (nhw hinh v&). Tim x d& khoang khéng gian

trong léu la 1&n nhét.

A x=4. B. x=34/3. c. x=3. D.x=3\/§‘
Cau 7. Mot ngwdi mubn xay mét cai bé chira nudc, dang mét khéi hop chir nhat khong ndp co thé tich bang
288dm°. Ddy bé la hinh chir nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong, gia thué nhan cong de xay bé la 500000
dong/m?. Néu nguoi do biét xac dinh cac kich thwdce cua bé hop li thi chi phi thué nhan cong sé thap nhat. Hoi
nguoi do tra chi phi thap nhat dé thué nhan cong xay dywng bé do 1a bao nhiéu? .
A. 1,08 triéu dong B. 0,91 triéu dong C. 1,68 triéu dong D. 0,54 triéu dong

Cau 8. Cho mét tAm nhom hinh vuéng canh 1(m) nhuw hinh

vé duwdi day. Ngudi ta cat phan té6 dam cta tAm nhom rdi gap
thanh mét hinh chép tr giac déu cé canh day bang x(m),
sao cho bén diph cfja hinh vudng gap lai th?nh dinh cﬂa) hinh
chop. Tim x dé khoi chép nhan dwgc coé thé tich Ion nhat.

V2 V2 22 1

A x=—. B.x=—. C.x=——. D. x=—
4 3 5 2




Cau 9. Ong A str dung hét 5m? kinh dé l1am bé ca c6 dang hinh hép chi¥ nhat khéng nap, chiéu dai gap d6i chiéu
réng (cac méi ghép co kich thwdc khdng dang ké). Bé& ca cé dung tich Ién nhat bang bao nhiéu (Iam tron).

A. 0,96m?3 B. 1,01m? C.1,51m? D. 1,33m?

Cau 10. Nguwoi ta mubdn xay mot cai bé ca chira nwéc Ién dang mét khéi hdp chir nhat khéng nap cé thé tich
bang 288m3. Day bé 1a hinh chi¥ nhat c6 chiéu dai gap d6i chidu rong, tién chi phi xay bé 1a 500000 déng/m2.
Xac dinh cac kich thwdc ctia bé hop ly thi chi phi sé thp nhat. Hai chi phi thap nhat dé xay bé la bao nhiéu

A. 168 triéu dong B. 54 triéu déng C. 108 triéu déng D. 90 triéu dong

Cau 11. M6t xwdng san xuét nhirng thung kém hinh hop chir nhat khéng nap va co céac kich thwéc x, y, z (dm).
Biét ti s6 hai canh day la x:y = 1:3 va thé tich clia hop bang 18dm?3. Dé tén it vat liéu nhat thi x + y + z bang

26
A — B.10 C.9,5 D. 26

3
Cau 12. Mot nguoi the thi cong can lam mét cai thung hinh hop dirng khéng nép day 1a hinh vudng c6 thé tich
100cm3. De tiet kiém vat liéu lam thung, ngwdi do can thiet ké sao cho tong S cla dién tich xung quanh va dién
tich mat day la nhé nhat. Tong S bang

A. 30%/@ B. 40%/% C. 10%/@ D. 203/@

Cau 13. M6t cong ty mudn thiét k& mét loai hop cé dang hinh hdp chi¥ nhat cé day 1a hinh vuéng sao cho thé
tich clia khdi hop dwoc tao thanh 1a 8dm?® va dién tich toan phan dat gia tri nhd nhéat. Do dai ctia méi hop la

A. 2dm B. 4dm C. 24/2dm D. 23/2dm

Cau 14. Khi xay dwng nha, chl nha can lam mét bé nwéc bang gach cé dang hinh hop cé day la hinh chi¥ nhat
chiéu dai d (m) va chiéu réng r (m) v&i d = 2r. Chiéu cao bé nuwéc la h (m) va thé tich bé 1a 2m3. Hai chiéu cao
bé nwéc nhw thé nao thi chi phi xay dung thap nhét

A.E gm B. i/gm C. i/gm D.g zm
2\2 3 2 3V3

Cau 15. M6t nguoi dy dinh lam mét thing dwng dd hinh lang tru tl gidc déu co thé tich V. D& lam thing hang
ton it nguyén liéu nhat thi chiéu cao cla thung dwng dé bang
2

1
A V3 B. 3V c.V* 0.V



VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN CO PIEN LOP 11 - 12 THPT
(LOP BAI TOAN THYC TE KHOI DA DIEN - PHAN 2)

Cau 1. Mot vién da co hinh dang la khdi chop tir gidc déu vai tat ca cac canh bang a. Nguwoi ta cat khoi da do
bdi mat phang song song v&i day clia khéi chop dé chia khoi da thanh hai phan cé thé tich bang nhau. Tinh dién
tich cta thiét dién khéi da bi cat boi mat phang nai trén. (Cho biét téng thé tich cta hai khdi da sau bang thé tich
cua khdéi da ban dau).
2 2 2 2
24" B. . c. L. D. 4
J N5 4 V4
Cau 2. Ong Khoa muén xay mét cai bé chira nwéc Ién dang mét khdi hdp chir nhat khong nép co thé tich béng
288m’. Day bé la hinh chi¥ nhat cé chiéu dai gap ddi chiéu rdng, gia thué nhan cong dé xay bé l1a 500000

A

dong/m*. Néu 6ng Khoa biét xac dinh cac kich thudc clia bé hop |i thi chi phi thué nhan cong sé thap nhat. Hoi
6ng Khoa tré‘chi phi thap nhat dé xay dwng bé do la bao nhiéu (Biét d day thanh bé va day bé khdng dang ke)?
A. 90 triéu dong. B. 168 triéu dong. C. 54 triéu dong. D. 108 triéu dong.

A ~ e ~ . N Hop kliong m'fp
Cau 3. Cho mét tam nhédm hinh vuéng canh 12 cm.

Nguoi ta cat & bdn goc cla thm nhém dé bén hinh !
vudbng bang nhau, méi hinh vuéng cé canh béng x (cm), y

rbi gap tAm nhém lai nhw hinh vé dwéi day dé dwoc mot
céi hop khong ndp. Tim x dé& hop nhan dwoc co thé
tich I&n nhét.

A. x=6cm ) B. x =2cm Q.x=30m D.x=4cm
Cau 4. Mét tam kém hinh vuéng ABCD c6 canh bang E G N - G
30 (cm). Nguwoi ta gap tAm kém theo hai canh EF va GH v
cho dén khi AD va BC trung nhau nhw hinh vé dwéi day dé
dwoc mot hinh lang tru khuyét’hai day. Biét réqg AE =BG .

Tim gia tri ciia x dé thé tich khdi lang tru I&n nhét.
ul ul F &
D F H c
A. x=5cm B. x =8cm C.x=9cm D. x =10cm

Cau 5. Mot nguwdi mudn xay mot cai bé chira nwée, dang mot khdi hop chi nhat khéng nap cé thé tich bang

256 2 5 . 5 2 2
EN m’, day bé Ia hinh chir nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong. Gia thué nhan cong dé xay bé 1a 500000

ddng/m’ . Néu nguoi do biét xac dinh cac kich thuwéc cla bé hop li thi chi phi thué nhan cong sé thap nhéat. Hoi
ngudi do tra chi phi thap nhat dé thué nhan céng xay dwng bé dé 1a bao nhiéu?
A. 48 triéu dong. B. 47 triéu dong. C. 96 triéu dong. D. 46 triéu déng.

Cau 6. Cat ba géc clia mot tam giac déu canh bang a cac doan

bang x,(O <x<%) phan con lai 1a mot tam giac déu bén ngoai

la cac hinh chi nhat, réi gap cac hinh chi¥ nhat lai tao thanh khoi
lang try tam gidc déu nhuw hinh vé. Tim d6 dai x dé thé tich khoi
lang tru I&n nhat.

AL B. £.
3 4

c. L D. 2.
5 6

Cau 7. Cho tam giadc déu AABC c6 canh bang a. Dung hinh chir nhat
MNPQ c6 dinh M, N ndm trén canh BC, hai dinh P va Q theo thi tw ndm

trén hai canh AC va AB cua tam giac (tham kh&o hinh vé). Hinh chir nhat 0
MNPQ c6 dién tich Ién nhét 1a
a*\3 a*\3 a*\3

2

a
AL B. . C. . D. . ‘ »
4 2 4 8 B M N €




Cau 8. M6t nguwdi xay nha xwdng hinh hop chir nhat cé dién tich

mat san la 1152 m” va chiéu cao cb dinh. Ngudi d6 xay cac blirc
twong xung quanh va bén trong dé& ngan nha xuwéng thanh ba
phong hinh chi» nhat c6 kich thwéc nhuw nhau (khong ké tran
nha). Vay can phai xay cac phong theo kich thwéc nao de tiét

kiém chi phi nhat (bd qua dé day cac blrc twong).
A. 16 mx24m. B. 8mx48m. C.12mx32m.
Cau 9. C6 mot khdi gd dang hinh chép O.4BC c6 OA,0B,OC d6i mot
vudbng goc vOi nhau, OA=3cm, OB=6cm, OC=12cm. Trén
mat(ABC) ngudi ta danh ddu mot diém M sau d6 nguoi ta cat got khéi
gd dé thu duwoc mot hinh hdp chir nhat c6 OM 1a mét duwong chéo dong
thoi h‘njh hop cé,3 rpét nam trén 3 mat CC@ twr dién (xem hinh vé). Thé tich
I&n nhat clia khoi gé hinh hop chir nhat bang

A. 8cm’. B. 24 cm’ . C.12cm’. D. 36 cm’.

Cau 10. Mot nguwdi can lam mot hinh 13ng tru tam giac déu tr tAm nhwa phang dé co thé tich 13 6+/3 cm®. D& it
hao tén vat liéu nhat thi can tinh dd dai cac canh ctia khéi l&ng tru tam giac déu nay bang bao nhiéu?

A. Canh day bang 2+/6 cm va canh bén bang 1 cm .
B. Canh day bing 2+/3 cm va canh bén bang 2 cm.
C. Canh day bang 2+/2 cm va canh bén béng 3 cm.

‘ L1
D. Canh day bang 4+/3 cm va canh bén béngicm.

Cau 11. M6t manh gidy c6 hinh dang la tam giac nhon‘ ABC co A
AB=10cm, BC=16cm, AC =14 cm. Goi M, N, P lan lwvot la
trung diém cla 4B, BC, CA. Nguoi ta gdp manh gidy theo cac
dwong MN, NP, PM sau d6 dan tring cac cap canh AM va
BM; BN va CN; CP va AP (cac diém A4,B,C trung nhau) dé

M/

tao thanh mét t& dién. Thé tich cta khéi tr dién néu trén 1a B
A. —20;/ﬁ cm’. B. _IOQ/H cm’. C. ? cm’.

Cau 12. Mot khdi gb hinh hdp chir nhat cé chiéu dai, chiéu réng va chiéu cao
lan lwot 1a 30(cm); 20(cm) va 30(cm). Mot con kién xuét phat tr diém A
mudn t&i diém B thi quang dwéng ngan nhat né phai di dai bao nhiéu cm ?

A. 10V34 (cm). B. 30+103/14 (cm).
C. 10522 (cm). D. 20+303/2 (cm).

D.

30 cm

o
16011,

3

A

30 cm

20 cm B

cm.
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN CO PIEN LOP 11 - 12 THPT
(LOP BAI TOAN THYC TE KHOI DA DIEN - PHAN 3)

Cau 1. Nguwoi ta mudn lam mét cai binh thiy tinh hinh lang tru dirng c6 nap day, day la tam giac déu dé dung
16 lit nwéc. DBé tiét kieém chi phi nhat (xem tam thady tinh 1am vé binh la rat méng) thi canh day cuta binh la
A. 23/4 dm B. 4m C. 4dm D. 23/2dm
Cau 2. Kim ty thap Cheops (c6 dang hinh chdp) la kim tw thap cao nhét tai Ai Cap. ,Chiéu cao cla kim ty thap
nay la 144m, day la hinh vudng co6 canh dai 230m. Cac Ioi di va phong bén trong chiém 30% thé tich cla kim tw
thap. Biét mét lan van chuyén gom 10 xe, méi xe ch® 6 tan da, va khdi lwong riéng cla da bang
2,5.10°kg / m’ . S 1an van chuyén da du dé xay dwng kim tw thap 1a
A. 740600 B. 76040 ~ C.7406 D. 74060
Cau 3. Bén canh con duong trwdc khi vao thanh pho ngudi ta xay mot ngon 3
thap dén I6ng lay. Ngon thap hinh t& giac déu S.ABCD canh bén SA =
600m, ASB =15°. Do c6 su c6 duwong day dién tai diém Q (trung diém cua
SA) bi hdng, nguoi ta tao ra mét con dudong tr A déen Q gom bon doan
thadng: AM, MN, NP, PQ. Dé tiét kiém kinh phi, kj sw d& nghién ctu va cd

\ ) . ) . AM + MN
dwoc chiéu dai con dwong tir A dén Q ngan nhat. Tinh ti sO ——— . A
NP + PQ
4
A 2 B.1,5 C.25 D. E C A

Cau 4. Nguwoi ta can xay mot bé chira nwéc san xuét dang khdi hdp chir nhat khéng ndp cé thé tich bang
200m?3. P4y bé 1a hinh chir nhat c6 chiéu dai gap d6i chiéu rong. Chi phi dé xay bé 1a 300 nghin déng/m? (chi phi
duwoec tinh theo dién tich xay dwng, bao gbm dién tich day va dién tich xung quanh, khéng tinh chiéu day cla
day va dién tich xung quanh, khéng tinh chiéu day cta day va thanh bé). Hay x&c dinh chi phi thip nhat dé xay
bé (lam tron dén don vi triéu dong).
A. 36 triéu dong B. 46 triéu déng C. 75 triéu ddng D. 51 triéu déng

ldn

lam,

Cau 5. Nguoi ta mudn xay mot bé chira nwéc dang khdi hdp chiv nhat trong

phong tam. Biét chiéu dai, chiéu rong, chiéu cao cla khéi hop d6 lan luotla 1 i

3m; 1,2m; 1,8m (nguoi ta chi xay hai mat thanh bé nhw hinh vé bén). Biét méi (I R | I |
vién gach cé chiéu dai 20cm, chiéu rong 10cm, chieu cao 5cm. Héi nguoi ta :
st dung it nhat bao nhiéu vién gach dé xay bé do va thé tich thwc cia bé + By .2m
chiva bao nhiéu lit nwéc (gid st lwong xi mang va cat khong dang ké). 3m

A. 738 vién, 5742 lit B. 730 vién, 5742 lit C. 738 vién, 5740 lit D. 730 vién, 5740 lit

\ X ) . 2 . 500 )
Cau 6. Nguoi ta can xay mét ho nwédc voi dang khoi hdp chir nhat khéng nap cé thé tich bang TM3 . Bay ho

2 hinh chi¥ nhat c6 chiéu dai gép doi chiéu rong. Gia thué nhan céng dé xay ho la 500000 dong/m2. Hay xac
dinh kich thuéc cia ho nwée sao cho chi phi thué nhan cong thap nhat. Chi phi d6 bang .
A. 74 triéu dong B. 75 triéu dong C. 76 triéu dong D. 77 triéu dong

Cau 7. M6t hop dwng chocolate béng kim loai cé hinh dang luc m& nép nhw
hinh vé& dwdi day. Mot phan tw thé tich phia trén clia hop duwoc dai mot lép bo
stra ngot, phan con lai phia dwéi day choscolate nguyén chét. Véi kich thuéc *
nhw hinh v&, goi x = x,1a gia tri 1am cho hdp kim loai co thé tich Ion nhét, khi

dé thé tich chocolate nguyén chat co gia tri V,. Tim V.

4
A. 48 dvtt B. 16 dvtt C. 64 avtt D. % dvtt

Cau 8. Ong An mudn xay mét cai bé chira nwédc I6n dang mot khdi hdp chir nhat khéng nép cé thé tich 288m3.
DPay bé la hinh chir nhat cé chiéu dai gp ddi chidu rong, gia thué nhan cong dé xay dwng dé la 500000
ddng/m2. Néu éng An biét xac dinh cac kich thwéc ciia bé hop ly thi chi phi thué nhan cong sé thap nhét. Hoi
éng An tra chi phi thip nhat dé xay dung bé d6 la bao nhiéu

A. 90 triéu dong B. 108 triéu dong C. 54 triéu dong D. 168 triéu déng
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Cau 9. Mét khdi gb hinh 1ap phuong cé d6 dai bang x (cm). O’ chinh gitra mot mat clia P
hinh 1ap phuong ngudi ta duc moét 16 hinh vudng théng sang mét déi dién, tam cla 16 R
hinh vuéng la tdm ctia mat hinh 1ap phwong, cac canh 16 hinh vudng song song voi

cac canh cla hinh lap phwong va cé d6 dai y (cm) nhw hinh vé& bén. Tinh thé tich V

cuia khdi gb sau khi duc biét rang x = 80cm, y = 20cm.

A. 490000cm? B. 432000cm?
C. 400000cm?® D. 390000cm?
Cau 10. Nguwdi ta mudn ma vang cho bé mét phia ngoai cla mot cai hop dang hinh hop dirng khéng nap (ndp
trén), c6 day la hinh vuéng. Tim chiéu cao cla hop dé lwong vang phai dung dé ma la it nhét, biét I&p ma & moi
noi nhw nhau, giao gitra cac mét 1a khong dang ké va thé tich ctia hop la 4dms3.

A. 1dm B. 0,5dm C. 2dm D. 1,5dm

Cau 11. Cho mét cay nén hinh lang tru luc giac déu co chiéu cao va do dai canh day lan lvot 1a 15cm va 5cm.
Ngu’o’l ta xep cay nén vao trong mét hop cé dang hinh hdp chi¥ nhat sao cho cay nén nam khit trong hop. Thé
tich cia chiéc hop d6 bang

A. 1500ml B. 1800m C. 600+/6 ml D. 75043 ml

Cau 12. Cho mot tAm ton hinh chi¥ nhat ABCD c6 AD = 60cm, AB = 40cm. Ta gap td&m nhom theo hai canh MN
va PQ vao phia trong cho dén khi AB va DC trung nhau nhw hinh vé bén d& dwoc mét hinh try khuyét hai day.
Khi d6 c6 thé tao duwoc khdi lang tru véi thé tich I6n nhat bang

A. 4000/3cm’ B. 2000~/3cm’ C. 400+/3cm’ D. 4000+/2cm’

Cau 13. Mot ngudi da cat tAm bia carton va dét kich thwéc nhw hinh vé. Sau dé ban 4y gap theo dwdng nét dut
thanh cai hdp chir nhat. Hinh hop cé day la hinh vudng canh a (cm), chiéu cao h (cm) va dién tich toan phan
bang 6m?2. Tdng a + h bang bao nhiéu dé thé tich hop I&n nhét.

A.a+h=2cm B.a+h=3cm C.a+h=4cm D.a+h=6cm

12



VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TRI THE TICH KHOI DA DIEN — P1)

Cau 1. Cho tam gidc 4BC déu canh a, goi d la dwong thang qua A4 va vudng goc v&i mat phang (A4BC).
Trén d lay diém S vadat A4S=x, (x>0).Goi H va K lan lwot la tryc tam cla céac tam giac 4BC va SBC .
Biét HK cét d taidiém S’.Khi SS’ ngan nhét thi khéi chép S.ABC cé thé tich bang
a6 o V6 AN o @V
YRR e g TR
Cau 2. Cho hinh chop S.4ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai ¢, 4B=2. Canh bén sS4 =1va vudng goc voi
mat phang day (4BC). Tinh thé tich I&n nhat v, cda khdi chdp da cho.
AV .. _L B. 7, _L C. Vo L D.7v.. _L
3 4 12 6
Cau 3. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai ¢, canh bén s4 vuéng géc véi mét phang
day (A4BC). Biét SC =1, tinh thé tich Ion nhat v, cla khdi chop da cho.
_\B3 By —¥2 c.y 2B Dy Y3
12° 12 27 ° 27
Cau 4. Cho hinh chop 5.4BC c6 day ABC la tam giac vuong tai 4 va 4B=1. Cac canh bén §4=5B8=5C=2.
Tinh thé tich I&n nhat v, cla khéi chop da cho.
A v, =2 B.v, -2 c.v, -2 D.v, -4
8 4 3 3
Cau 5. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh «, canh bén S4=y (y>0) va vudéng goc v6i
mat ddy (4BCD). Trén canh 4D lay diém M va dat AM =x (0<x<a). Tinh thé tich I6n nhét v, cuia khoi
chép s.4BCM, biét x> +y* = a’.
3 3 3 3
V3 B.Vm:“\/g. C.Vmaxza\/g. D. V. 33

3 8 24 8
Cau 6. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh chi nhat v&i 4B =4, SC =6 va mat bén (S4D) la tam giac
can tai S va nam trong mat phang vuéng géc v&i day. Tinh thé tich Ién nhét 77 clta khéi chép da cho.
430 B. V. —40. C. ¥, =80. D. V.. 830

Cau 7. Cho hinh chép S.4BC c6 SA=x (0 <x<\/§) , tAt c& cac canh con lai déu bang 1. Tinh thé tich I&n nhét

A TV

|

AV.,.=

A V..

V... cla khdi chép da cho.
A v, -1 B.y_ -1 C.v, -1 D.v, -1

4 8 12 16
Cau 8. Xét khoi t&r dién ABCD c6 canh 4B =x va cac canh con lai déu bang 24/3. Tim x dé thé tich khéi tr
dién 4BCD dat gia tri l&n nhat.
A. x=32. B. x=+/6. C.x:2x{§. ) D. x =+/14.
Cau 9. Trén ba tia Ox, Oy, 0z vudbng gbéc v&i nhau teng d6i, 1an lwot ldy cac diém 4, B, ¢ sao cho
OA=a, OB=b, OC =c. Gid st 4 cb dinh con B, ¢ thay dbi nhwng ludn ludn thda 04 = 0B+0cC. Tinh thé tich I&n
nhat 7, cla khéi t dién 04BC.

3 3 3 3
a

AV, =2 B. 7V, =< c.v, =< D.V, =2
6 8 24 32

Cau 10. Cho t&r dién SABC cb S4, AB, AC dbi mét vubng gbc vé&i nhau, db dai cac canh BC =a, SB=b, SC=c.
Tinh thé tich I1&n nhat v, khéi t& dién da cho.

AV abc\/— B. V. abc\/— C.v. - abe\2 DV — abeN2
4 8 * max 12 ° - max 24 N
Cau 11. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD hinh vuéng canh a, canh bén $4=a va vudng goc voi mat day

(ABCD). Trén SB, SD lan lwgt lay hai diém M, N sao cho %:m> 0, %: n>0. Tinh thé tich I&n nhat v,
cta khéi chép S.AMN biét 2m* +3n® =1.
3 3 3 3
Av, =L, B.v, =2 V6. c.v, =2 3 D.v, =2<.
6 72 24 ) 48 )
Cau 12. Cho hinh hop chi¥ nhat 4BCD.4'B'C'D' c6 day ABCD la mét hinh vudng. Biét tong dién tich tat ca cac
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mat cla khdi hép bang 32. Tinh thé tich Ién nhat 77 clia khéi hép da cho.

C.v,= D.v,.=

6443
—=

Cau 13. Cho hinh lang try dirng co thé tich 7 va co day la tam gidc déu. Khi dién tich toan phan cua hinh lang
tru nhé nhat thi dé dai canh day bang bao nhiéu?
A. Y4y B. . C. 2. D. Jev.

Cau 14. Cho hinh chdp S.4BCD ¢6 SA=x (o <x< JE), tat ca cac canh con lai bing nhau va bang 1. Véi gia tri
nao cla x thi thé tich khéi chép S.4BCD Ién nhéat?

A.x:ﬁ. B.xzﬁ. C.x=—. D.xzﬁ.

3 2 2 2
Cau 15. Cho hinh chép S.4BC c6 day 4BC la tam gidc vudng cantai 4, S4 vudng goc véi day, khodng cach tir
A dén mat phang (SBC) bang 3. Goi « la goc gitra hai mat phang (SBC) va (A4BC), tinh cosa khi thé tich khdi
chép S.4BC nhd nhét.

V3

A. cosa:l. B. cosa=-—. C. cosa:—z. D. cosazg.
3 3 2 3

Cau 16. Cho khdi chép S.4BC c6 day la tam giac vudng can tai B. Khoang cach tr 4 dén méat phéng (SBC)
bang a2, SAB=SCB=90°. Xac dinh do dai canh 4B d& khéi chép S.4BC c6 thé tich nhé nhét.

a\/10

A. AB= S B. 4B=a\3. C. 4B =2a. D. AB=3a\/5.

Cau 17. Cho tam giac 04B déu canh a. Trén dwong thdng ¢ qua O va vudng goc voi mat phang (04B) lay
diém M sao cho OM =x. Goi E, F |an lwot 1a hinh chiéu vudng géc clia 4 trén MB va 0B . Goi N la giao
diém cla EF va d.Tim x dé thé tich t& dién ABMN c6 gia tri nhd nhét.

A x=a\2. B. .

5 =aV2 = 2 2 ,
Cau 18. Cho tam giac 4BC vubdng can tai B, AC=2. Trén dwong thang qua 4 vubng goéc v&i mat phang
(ABC) 14y cac diém M, N khac phia so v&i mat phang (4BC) sao cho AM.4N =1. Tinh thé tich nhé nhét v,
clia khéi t& dién MNBC .

Av, -1 B. 7V, —. C.v, ——+ D.v, -2

3 6 12 3
Cau 19. Cho hinh chép S.4BC cé day ABC la tam giac vuéng tai ¢, S4= 4B=2. Canh bén S4 vudng goc véi
mat phang day (4BC). Goi H, K 1an lwot 1a hinh chiéu vudng géc clia 4 1&n sB va sc. Tinh thé tich I&n nhét
V... cla khdichép S.4HK .

Ay Y2 By~ cv. V3 Dy Y2

6 6 3 3
Cau 20. Cho hinh hdp chi¥ nhat ABCD.4'B'C'D' cb AB=x, AD =3, gbc gilva dwong thdng 4'C va mat phéng
(4BB'4’) bang 30°. Tim x dé thé tich khéi hop chlr nhat co thé tich Ion nhat.

__3\/53, B. x:ﬁ. C xzﬁ‘ D 5

A x . . .
2 2 5
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TRI THE TICH KHOI DA DIEN - P2)

Cau 1. Cho hinh chép cé day Ia hinh binh hanh, mét canh day bing 4a va cac canh bén déu bang a+/6 . Tim
thé tich I&n nhat ctia khéi chop da cho.
3

A 3 B. %(f.

3 3
Cau 2. Cho t dién ABCD c6 AB = x thay dbi, tAt ca cac canh con lai c6 do dai a. Tinh khodng cach gira hai
dwong thang AB va CD trong trudng hop thé tich cia khdi tir dién ABCD I&n nhét.
A a6 g @6 c a3 NNES

3 4 4 3
Cau 3. Cho hinh chép S.4BC ¢6 SA=x, BC=y (x, y la cac sbé dwong thay dbi); AB=AC =SB=SC=1.
Thé tich khdi chép SABC 1&n nhét khi tdng x+y béng:

2 4

A. 3. B. —. C. —. D.443.
3 3
Cau 4. Cho hinh hop chi* nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AB=x,AD =1. Biét rang goc gitra dwong thang 4'C va
mét phéng (A4BB'A") bang30°. Tim gia tri I6n nhét ¥, cta thé tich khdi hop ABCD.A'B'C'D' .

max

ENE) 3 ! 3
=3

C. 84°. D. 2J64° .

AV, = B.V, = C.V, ==. D.V, =>.

max 4 max 2 max 2

Cau 5. Xét hinh chop S.ABC cé day la tam giac vudng can tai 4, S4 vudéng goc véi mét phdng day, khodng
cach tr 4 dén mat phéng (SBC) béng 3. Goi a la goc gitra (SBC) va (ABC), gia tri cosa khi thé tich khéi
chép S.4BC nhd nhét Ia:

A.ﬁ. B.g. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 3 3 3
Cau 6. Cho khéi lang try tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 S, =3, mét phing (ABC") tao v&i mat phang day

géc «. Tinh cosa khi thé tich khéi l&ng tru ABC.A'B'C’ 16n nhét.

A. cosaz% . B. cosa:L. C. cosaz%. D. cosasz.

NE)
Cau 7. Hinh choép t& giac déu S.4BCD c6 chu vi tam giac SAC bang 8. Trong trwdng hop thé tich cta hinh
chép S.4ABCD 1&n nhét, hay tinh cosin clia goc tao béi canh bén va mat day cta hinh chép S.4BCD .
A2 B. L. c.>. D. L.
3 3 4 4
Cau 8. Khéi t& dién ABCD cd 4B = x, cac canh con lai bng 2+/3. Tim x dé thé tich khéi t& dien ABCD 16n
nhét.
A x=+6. B. x=22. C. x=+14. D. x=32.
Cau 9. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 canh SA = x con tat ca cac canh khac cé d6 dai bang 2. Tinh thé tich V' 16n
nhét ctia khéi chép S.ABCD .
ATV =1 B.V=0,5 C. V=3. D.V=2.
Cau 10. Khéi chop S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, c6 thé tich bang 24 cm’. Goi E 14 trung diém SC . Mét
mat phéng chiva AE cét cac canh SBva SD lan lwot tai M va N . Tim gia tri nhd nhét cta thé tich khéi chop
S.AMEN .
A. 9cm’. B.8cm’. C. 6cm’. D. 7cm’.
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a. Tam gidc S4B vuéng tai S va nam
trong méat phdng vudng goc véi day. Goi ¢ la goc tao bai duong thang SD va méat phang (SBC), voi ¢ <45°.
Tim gia tri Ién nhét cda thé tich khdi chép S.4BCD .
3 3 3

A. 4a’. B. 3¢ c. 2 p. 2

3 3 3

Cau 12. Cho hinh chop t& giac déu S.4BCD c6 khoang cach tir tam O cia day dén (SCD) béng 2a, a la
15



hang sb dwong. Dat 4B = x . Gia tri cla x dé thé tich cha khéi chép S.ABCD dat gia tri nhd nhét 1a

A. a\/g. B. 2a\/g. C. a\/z. D. a\/g.

Cau 13. Khéi chop c6 day 1a hinh binh hanh, mét canh day bang 4a va cac canh bén déu bing a6 . Thé tich

ctia khéi chép d6 cé gia tri Ién nhét 14?

8a’ 2J6 e
e

A2 B C. 8. D. 2J64° .

3

Cau 14. Cho hinh hdp ch® nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB =x, AD=1. Biét rdng géc giva dwong thdng 4'C va
mét phéng (A4BB'A’) bang30°. Tim gia tri Ion nhét ¥, cda thé tich khdi hop ABCD.A'B'C'D’ .

3 5 | s

i B.V ,.=—. CVrV.,.=—. D.V .=—.
4 4 2 2
Cau 15. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 chu vi tam giac SAC béng 8. Trong trwéng hop thé tich cua
hinh chop S.ABCD I&n nhét, hay tinh cosin clia géc tao bdi canh bén va mat day cta hinh chop S. ABCD .
2 1 3 1

A —. B. —. C.—. D. —.
3 3 4 4

Cau 16. Cho hinh chop S.ABCD c6 SC = x (o <x<a3 ) cac canh con lai déu bang «. Biét rang thé tich khébi

chép S.ABCD I6n nhét khi va chi khi x = Y
n

A. m+2n=10. B. m*—n=30. C. 2n* -3m<15. D. 4m—n* =-20.
Cau 17. Khéi chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh bang a, S4=SB=SC=a. Goi O la giao diém
cia AC va BD, Hla hinh chiéu ctia S1én mp(ABCD), H e BO. Thé tich Ién nhét cia khéi chop S.ABCD la

3 3 3 3
AL B. L. c. 3% D. L.
8 2 8 4

(m,n c¥ ) . Ménh d& nao sau day dung?
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TRI THE TiCH KHOI DA DIEN - P3)

Cau 1. Cho hinh chép S.4BCD ¢ day ABCD la hinh binh hanh v&i 4D = 44 . Cac canh bén clia hinh chép béng

nhau va bang ¢/6 . Tinh thé tich I&n nhét v, cla khdi chép da cho.
3
A V. :8%. B. 7V, :ga%

Cau 2. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=x,BC =y,AB = AC = SB=SC =1. Thé tich khéi chép S.ABC dat gia tri
I&n nhéat khi tong (x + y) béng

A2 B. 3. c. . D. 4/3.

V3 V3

Cau 3. Cho tam gidc O4B déu canh a . Trén duong thang d qua O va vudng goc véi mét phang (OA4B) lay

C.v, =28 D. vV, =4J/6ad

diém M sao cho OM =x. Goi E, F |an lwot 1a hinh chiéu vuéng géc clia 4 trén MB va OB . Goi N la giao
diém cla EF va d . Thé tich tir dién ABMN c6 gia tri nhé nhét la:
a2 a3 a’\6 a2
. B. . C. . D. .
12 12 12 6

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh binh hanh tdam O. Goi [ la diém thudc doan SO sao

A

cho SIz%SO. Mét phang (o) thay ddi di qua B va I . («)cat cac canh S4,SC,SD lan luot tai M,N,P . Goi

m.n 1An ot 13 GTLN, GTNN clia 5828 Tinp ™

S5.4BCD n
A 2. B.Z. C.g. D.§.
5 5 5

Cau 5. Cho hinh chdp S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh o, S4=a+2 va vudng géc véi mat day
(ABCD). Goi M la diém di dong trén canh CD va H la hinh chiéu vudng goéc cla § lén dwéng thdng BM. Khi
diém M di dong trén canh ¢D, thé tich khéi chép S.4BH c6 gia tri I&n nhat bang
A D2 B, Y2 c. V2 p. £V2
6 8 12 15

Cau 6. Khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a. S4 =SB =SC =a, Canh SD thay déi. Thé tich
I&n nhét ctia khéi chép S.4BCD la:

3 3
a 3a

3 3
A < B. L. c. 2. D. 2.
8 4 8 2

Cau 7. Cho khéi chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai 4, SBA=SCA=90°. Khodng cach tr C
dén (S4B) bang 2a. Khi d6 thé tich khéi chop S.4BC nhé nhét bang

3 3
A 2a°43 . B. a°+/3. C. “2‘/5. D.%.

Cau 8. Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai A, SBA=SCA=90°. Khodng cach tir C
dén (S4B) bang 2a. Khi dé thé tich khéi chép S.4ABC nhd nhét bang

3 3
A 2a°3. B. a°+/3. C. “2‘/5. D.%.

Cau 9. Cho x, y la cac sb thuc dwong. Xét khéi chép S.ABC c¢b SA=x, BC =y, cac canh con lai déu bang
1. Khi x, y thay ddi, thé tich khdi chép S.ABC ¢ gia tri I6n nhat béng

V2 1 3 o 23

A — B. - C. — .
12 8 8 27
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Cau 10. Cho hinh chép S.ABC, SA 1 (ABC), tam giac ABC vuong tai A, BC =akhong doi. Goi hinh chiéu vuéng
goc ctia A tréen SB, SClan luotla H, K, biét s do goc giva hai mét phdng (4BC) va (AHK) béng 30°.
Thé tich 1&n nhat cta khéi chép S.ABC bang
a*\3 a*\3 a*\3 a*\3
: B. : C. . D. .
12 36 6 4
Cau 11. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cla S4, N la diém trén
doan SB sao cho SN =2NB. Mét phang (R) chira MN cét doan SD tai Q va cét doan SC tai P. Tisb

S.MNP P X >
M0 \on nhét bing
S.ABCD

A % B.
5

C. D.

&=
0 | W

1
3
Cau 12. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=x,BC =y, AB= AC = SB = SC =1. Thé tich khéi chép S.ABC dat gia
tri Ién nhéat khi tbng (x + y) bang

AL B. 3. c. L. D. 43
NG) 3
Cau 13. Cho hinh chép S.4BC ¢6 SA=a, SB=a/2, SC=a-/3. Tinh thé tich I6n nhat . cla khbi chép da cho.

3
A. v, =a'\6. B. 7V, =2 ;/g.

Cau 14. Cho hinh hop chlr nhat 4BCD.4'B'C'D' c6 do dai duwong chéo 4C'=4/18. Goi S la dién tich toan phan
cla hinh hop da cho. Tim gia tri I&én nhat s, cla S.
A. S =363 B. S, =183 C.s, =18 D. s =36.
Cau 15. Cho hinh chép S.4BCD c6 day A4BCD la hinh chlr nhat v&i 4B =4, canh bén 54 vudng goéc v&i mat
phéng day (4BCD) va SC = 6. Tinh thé tich I1én nhét v, cla khdi chdp da cho.
_40 _80 _20

Y 3 z
Cau 16. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac déu va c6 S4 =SB =SC =1. Tinh thé tich Ién nhat v,
ctia khdi chép da cho.
Av, -1 By, Y2 cy, B3 D. v, —-
6 12° T2 . 12
Cau 17. Cho hinh chép §.4BCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, 4D =4. Cac canh bén bang nhau va bang 6.
Tim thé tich I&n nhat v cGa khéi chép da cho.
AV - lio B. V. 128
Cau 18. Cho hinh chép S.4BCD cé day ABCD la hinh thoi tm 0O, canh béng 1, SO vudng géc véi mét phang
day (ABCD) va Sc =1. Tinh thé tich Ién nhét v, cta khdi chép da cho.
AV _23 BV zf 23 D 43

C.v, = Vi =
9 27 27

c.y, —o6 D. v, e
- max 3 . = Umax — 6 .

AT, B. 7., C.rv,. D. v, =24

125 250

C.rv,. D. v
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TR| THE TICH KHOI DA DIEN — P4)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich bang 2160cm3. M 1a diém tuy ty ndm bén trong tam giac ABC. Cac
dwong thdng qua M song song véi SA, SB, SC cat cac mét phang (SBC), (SAC), (SAB) twong &ng tai A, B’, C'.
Thé tich 1&n nhat cta khéi tir dién MA'B’C’ bang

A. 160cm?® B. 720cm? C. 120cm?® D. 80cm?®

Cau 2. Cho lang tru dirsng ABC.A’'B’C’ c6 day ABC la tam giac vuéng tai A. Khodng cach tir dwong thang A'A
dén mé&t phang (BCC'B’) bang khoang cach tir diém C dén mat phéng (ABC’) va cliing bang 1. Géc gitra hai mat
phang (ABC’) va (ABC) béng ¢ . Tinh tan ¢ khi thé tich khéi lang tru ABC.A’'B’C’ nhd nhét.

A. tangozx/z B. tango:% C. tango:\/g D. tango:%

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh béng 2, BAD = QO", SA = SC va tam giac SBD vudng
can tai S. Goi E la trung diém cda canh SC. Mat phéng (P) qua AE va cat hai canh SB, SD lan Iwot tai M, N.
Tinh thé tich Ion nhét ¥, cta khéi da dién ABCDNEM.

23 2\/— 8\/3 4J_

AV, =22 B.V, =2 C.V,=—= D. ¥, =—=
9 21

Cau 4. Cho hinh chép d&u S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén béng a\/E. Xét diém M thay
ddi trén méat phang (SCD) sao cho téng MA® + MB* + MC* + MD’ + MS’ dat gia tri nhé nhat. Goi V; Ia thé tich

) < ) W
cta khoi chép S.ABCD va V, la thé tich khoi chép M.ACD. Tinh ti s6 -2
1
u 5 1L c 2 o 11
35 140 . ) 35 ’ 70
Cau 5. Cho t& dién ABCD. Hai diém M, N lan Iwot di déng trén hai doan thang BC va BD sao cho

BC BD V
——+——=6.Goi V,V,1an Ivot 1a thé tich khdi tr dién ABMN va ABCD. Gia tri nhé nhét cia —-la

BM BN v,
3 1 5
A — B. 0,5 C. — D. —
8 . 9 8
Cau 6. Cho t& dién ABCD. Hai diém M, N lan lwot di dong trén hai doan théng BC va BD sao cho
BC BD ; X ) . V,
2.——+——=06.Goi V,,V,lan lwot |a thé tich khoi tr dién ABMN va ABCD. Gia tri nhé nhat cla L1
BM BN £
A B. 2 c L D. L
36 9 9 6
Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh thang, AD song song v&i BC, AD = 2BC. Goi E, F la hai
34AB AD
diém Ian lwot ndm trén canh AB va AD sao cho ——+-—— =15 Tinh téng gia tri Ién nh4t va gia tri nhd nhét
AE  AF
< ) V
clia ti sb thé tich hai khbi chop —22LE
S.ABCD
4 1
A. 1,25 B. — C. Z D. —7
3 6 12
Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la mét diém di dong trén canh SC va
CM . R
SM =k v&i k> 0. Mat phang ( )chL'Pa AM va song song véi BD, (oc) cat SB, SD lan lwot tai N, P. Goi V la
thé tich ctia khéi chép S.ABCD. Khi d6 thé tich khéi chép C.APMN Ién nhét bang
A. (10-42)V B. (6—42)V C. (12-42)V D. (8—42)V
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Hai diém M, N Ian lwot thudc cac canh AB va

AB AD
AD (M, N khong trung v&i A) sao cho E+3 N =6. Ky hiéu V1, V 1an lwot 1a thé tich cia cac khdi chép
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=

S.ABCD va S.MBCDN. Tim gia tri Ién nhat ctia — .

<

14
D. —

A.0,75 B. 3 C. 2 .
6 3 17

: MC
Céau 10. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Biém M di dong trén canh SC, dat VS =k.

Ma&t phang qua A, M song song v&i BD cat SB, SD theo thi tw tai N, P. Thé tich khdi chép C.APMN I&n nhét khi
A k=1 B.k=2 C.k=+2 D. k=43

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh va cé thé tich 1a V. Goi P 1a trung diém cta SC,
mat phang (a)cht'fa AP va cét canh SD, SB lan Iwot tai M va N. Goi V' |a thé tich cta khdi chop S.AMPN. Tim

gia tri nhd nhéat cla 7

3 1 1 2
A — B. — C. - D. —

8 3 8 3
Cau 12. Cho hinh chép S.ABC co day ABC la tam giac ddu canh bing /6 . Biét rdng cac méat bén cda hinh
chép c6 dién tich bing nhau va mét trong cac canh bén bang 3+/2 . Tinh thé tich nhd nhat ciia khéi chép
S.ABC.
A3 B. 4 C. 242 D. 243
Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi | 1a diém thudc doan SO sao cho
3S| = SO. Mét phang (a)thay doéi diqua B val, (a) cat cac canh SA, SC, SD Ian lwot tai M, N, P. Goi m, n lan

lwot la gid tri Ion nhat, gia tri nhd nhét cla M. Tinh m + n.
S.ABCD
B. -+ c. p. 14
15 25 75
Cau 14. Cho hinh chép S.BCD c6 day ABCD |a hinh binh hanh va cé thé tich V. Diém P |a trung diém cta SC,
mat phéng (a)chu’a AP cét hai canh SB, SD lan Iwot tai M va N. Goi V1 13 thé tich ctia khéi chép S.AMPN. Tim

A.0,2

) vV
gia tri nhé nhét cla ty sb ;1

2 1
A = B. —
3 3
Cau 15. Cho khéi chop S.4BC ¢6 S4=SB =SC =a va ASB=BSC =CSA=30° Mat phang («) qua 4 va cét

C. 0,125 D. 0,375

hai canh SB, SC tai B', C' sao cho chu vitam giac AB’'C’ nhé nhét. Tinh k:m.
S.ABC

A k=2-+2. B. k=4-2./3. C.kzi. D.kzz(z—ﬁ).

Cau 16. Cho hinh hop chi nhat co tbng dién tich cac mat bang 36 va do dai dwong chéo bang 6. Tinh thé tich
I&n nhat 7, cha khoi hdp chir nhat da cho.

A V. =16V2. B. Vv, =12 C. 7V, =82 D. v, =6+6.

max
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TRI THE TICH KHOI DA DIEN — P5)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Hai diém M, N I&n Iwot thudc cac canh AB va

AB AD
AD (M, N khéng trung véi A) sao cho 2. WJF 3. N = 8. Ky hiéu V4, V. 1an lwot 1a thé tich ctia cac khdi chép

. 4
S.ABCD va S.MBCDN. Tim gia tri I&én nhat cua ;1

13 11 1 2
. — B. — C. — D. —
16 12 ) 6 ) 3 )
Cau 2. Cho hinh lap phwvong ABCD.A’'B'C’'D’ c6 canh bang 1. Trén cac tia A’A,’ AB, AD lan lwot lay céc’ diém M,
N, P khac A sao cho AM = m, AN = n, AP = p va (MNP) di qua dinh C’. Tinh thé tich nhé nhat V clia khdi t& dién
AMNP.

A. 3,375 B.4,5 C.6,75 D. %
Cau 3. Cho khéi chop S.ABC c6 SA=SB=SC=a (a>0)va ASB = ASC = CSA =30°. Mat phang (a)cét hai

i Ve o
canh SB, SC tai B’, C’ sao cho chu vi tam giac AB’C’ nhd nhét. Tinh —3-42<
S.ABC

A. 0,25 B. 4-23 c.2-2 D. 2(2-+/2)

Cau 4. Cho hinh hop chi¥ nhat cé ba kich thwéc la a, 5, c. Dwng mét hinh l1ap phwong cé canh béng téng ba

kich thuéc ctia hinh hop chir nhat trén. Biét réng thé tich hinh 18p phwong ludn gép 32 Ian thé tich hinh hop chiv

nhat. Goi S la ti s6 gilra dién tich toan phan hinh 1ap phwong va dién tich toan phan hinh hép chi¥ nhat. Tim gia

tri Ién nhat s, cua s.

A s L B.s_. _16 C. s, _32
10 5 5

Cau 5. Cho hinh chép S.4BC ¢6 SA=1, SB=2, SC=3. Goi G la trong tam tam giac 4BC . Mat phéng (a) di qua

trung diém I cla SG cét cac canh 54, SB, SC lan lwot tai M, N, P. Tinh gia tri nhd nhat 7 cla biéu thic

D.s, -2

1, 1
SM?  SN? sp?’
AT, -2 B.T, —>. c.r, =38 D. T, =6.

Cau 6. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, thé tich 1a ¥. Goi M 13 trung diém cla canh
S4, N la diém nam trén canh SB sao cho SN =2NB; mat phang (a) di ddng qua cac diém M, N va cét cac
canh sc, SD lan lwot tai hai diém phan biét x, Q. Tinh thé tich I&n nhat v, cla khbi chop S.MNKQ .

|4 14 3V 2V

AV, =2 B.V, =_. C.v, D. 7,
2 3 4

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh va c6 thé tich 1a V. Diém P la trung diém cta SC, mot
mat phang qua AP cat cac canh SD va SB lan lwot tai M, N. Goi V1 la thé tich khéi chép S.AMPN. Tim gia tri nho

s o Vi
nhat cia —.
V

A. g B.
Cau 8. Cho t& dién ABCD co thé tich V. Diém M thay doi trong tam giac BCD. Céac duwong thang qua M va song
song v&i AB, AC, AD lan Ivgt cac mat phang (ACD), (ABD), (ABC) tai N, P, Q. Gia tri I&n nhat cia khdi MNPQ la

AL 8. c. L p. L
8 54 27 16
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich v, cé day ABCD la hinh binh hanh. Goi N la trung diém cta SC. Mét

mat phang di qua AN cat cac canh SB, SD lan lwot tai M, P. Goi V' 14 thé tich cha khéi chop S.AMNP. Tinh gia
!

! % C. 0,375 D. 0,125

tri nhé nhat clia — .
V
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A. 0,375 B. 0,125 C. l D. g

3 3
Cau 10. Cho khdi chép S.ABCD c6 thé tich 1a V va day |a hinh binh hanh. Goi M Ia trung diém cda canh SA, N

la diém nam trén canh SB sao cho SN = 2NB. M4t phéng () di dong di qua cac diém M, N va cét cac canh SC,
SD 1an lwot tai hai diém phan biét K, Q. Tim gia tri I&n nhat cla thé tich khéi chép S.MNKQ theo V.

A. 0,5V B. 0,75V C. K D. 2—V

3 3
Cau 11. Trong mat phang (P) cho tam giac ABC déu canh bang 8cm, mét diém S di déng ngoai mat phang (P)

sao cho tam giac MAB Iudn c6 dién tich bing 16+/3cm”, voi M 1a trung didm cia SC. Goi (S) 1a mat cAu di qua
bdn dinh M, A, B, C. Khi thé tich hinh chép S.ABC I&n nhét, tinh ban kinh nhd nhét cta (S).

16v6 43 c 415 5 4439

cm B. —cm . cm . cm

9 3 3 3
Cau 12. Cho hinh hép chi nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢4 AB = x, AD = 3, géc gira dwong thang A'C va mét phéng
(ABB’A’) bang 30°. Tim gia tri I&n nhat cla thé tich khdi hép chi nhat.

A 92 B. 40,5 C.13,5 D. 2742

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, canh bén SA vuéng géc véi mat phang (ABCD).
Biét rang khoang cach tir diém A dén mat phang (SBC) bang a. Khi thé tich khéi chép S.ABCD dat gia tri nhd
nhét, tinh thé tich khéi chép H.ABC v&i H 1a chan dwéong cao ké tir A dén (SBC).

a3\/§ a3\/§ a’ a’
B. C. D.
4 2 43 23

Cau 14. Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chi¥ nhat, cac canh bén bang nhau. Mét mat phang thay
ddi nhwng ludn song song v&i day va cat cac canh bén SA, SB, SC, SD lan luvot tai M, N, P, Q. Goi M’, N', P, Q’

A

A

X . : SM 5 o
lan lwot 1a hinh chiéu vuéng géc cua M, N, P, Q 1én mat phang (ABCD). Tinh ti s gde thé tich khoi da dién

MNPQ.M’'N'P’Q’ dat gi4 tri I&n nhét.

A l B. g C.05 D. 0,75
3 3

Cau 15. Cho hinh chép S.ABC co thé tich bang 1. Mat phang (Q) thay dbi song song voi mat phang (ABC) lan
qut cat cac canh SA, SB, SC tai M, N, P. Qu,a M, N, P ké céc,du’c‘)’ng thang song song v&i nhau lan lwgt cat mat
phang (ABC) tai M’, N’, P’. Tinh gia tri I&én nhat cla thé tich khoi lang tru MNP.M’N'P’.

B > c 1 p. 2
27 3 9

Cau 16. Cho khéi chop S.ABC c¢6 day la tam giac vudng can tai A, SA vudng goc véi day, khoang cach tir A dén
(SBC) bang 3. Khi thé tich khdi chép S.ABC nhd nhét, tinh cosa véi (SBC),(ABC) =« .

A.0,5

1 2 3 2
A. cosa =— B. cosa =— C. cosa=— D. cosa =—
3 3 3 2
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN CUC TRI THE TICH KHOI DA DIEN - P6)

Cau 1. Cho khéi t&r dién ABCD c6 canh AC, BD théa man AC* + BD* =16 va cac canh con lai déu bing 6. Thé
tich khéi t& dién ABCD dat gié tri I&n nhat bang
3242 162 3243 16+/3
A 322 g 16V2 c 323 o 163
3 3 ‘ 3 3
Cau 2. Cho hinh choép S.ABC, day la tam giac déu ABC cé canh bang a. Cac mat bén cta hinh chép cé dién

tich bing nhau va mét trong cac canh bén bang a+/3 . Tinh thé tich nhd nhét cia khdi chép S.ABC.

a2 5 a2 c a6 5 a6
6 2 12 4

Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c6 ASB = 30°, mét mat phéng thay déi qua A cét cac canh SB, SC Ian lwot tai M,
N. Tinh i s6 thé tich cac khéi chép S.AMN va S.ABC khi chu vi tam giac AMN dat gia tri nhé nhét.
3+4/2 3(W/3 -1
A 2(3-1) B. Sf C. # D. 2(2-/3)
Cau 4. Cho hinh vuéng ABCD canh a, trén dwong thang vudng goc véi mét phang (ABCD) tai A lay diém S di
déng khong trung vai A. Hinh chiéu vudng goc cia A 1én Sb, SD lan lwgt la H, K. Tim gia tri I&n nhat cta khoi tl
dién ACHK.
a’\6 a’\J6 a’\2 a’
B. C. D. —

32 16 12 6
Cau 5. Cho hinh chop S.ABC, day la tam giac ABC c6 AB = BC\/E;AC =2BC+/2, hinh chiéu cia S 1&n mat
phéng (ABC) la trung diém ctia AC, khoang cach tr A dén mé&t phang (SBC) bang 2. Mé&t phang (SBC) hop voi

A

A

S 2. « K M s . > X > 2 ’ < . M a
mat phang (ABC) mét géc a khdéng doi. Biét rang gia tri nhé nhat cua thé tich khoi chép S.ABC bang % trong
do a, b la cac sé nguyén dwong, a nguyén tb. Tinh a + b.
A 6 B.5 C.7 D.4
Cau 6. Cho hinh hop ABCD.A'B’C’'D’ vé&i ABCD Ia hinh chi¥ nhat cé dién tich bdng 9 va C'C =+/15 . Hai mét

R 2 T R . O
phang (ABB’A’), (ADD’A’) cung tao v&i mat phang day mét goc « € {E’E} Thé tich khoi hop ABCD.A’'B'C’D’

c6 gia tri I&n nhat bang

A 9 B. 27 C. 273 D. 9v/5

Cau 7. Cho hinh hop ABCD.A'B’'C’'D’ c6 AEz =1, BQ =2, AA=3. Mat phéng (P) @i qua C’ va cat cac tia AB, AD,
A'A lan luot tai E, F, G (khac A) sao cho thé tich khi tir dién AEFG nhd nhét. Tinh tdng AE + AF + AG.

A. 11 B. 12 C.18 D. 17

Cau 8. Cho hinh chép d&u S.4ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén bing a~/2. Xét diém

M thay dbi trén mat phéng (SCD) sao cho téng Q = MA® + MB* + MC? + MD’ + MS? nhé nhét. Goi V; la

thé tich ctia khdi chép S.ABCD va V, la thé tich cta khéi chop M.ACD. Tisb % bang
1
L 5 2. c 1L o, 1L
140 35 70 35
Cau 9. Xét khéi tr dien ABCD c6 canh AB = x va cac canh con lai déu bang 243 . Tim x d& thé tich khéi t
dién ABCD dat gia tri |&n nhét.
A x=+14 B. x=32 C. x=+/6 D. x=23
Cau 10. Xét khéi chop S.ABC co day la tam giac vudng can tai 4, SA vudng goc véi mat phang day, khodng
cach tir 4 dén mat phang (SBC) bang 3. Goi & la goc gitra hai mét phéng (SBC) va (ABC), gia tri coser khi
thé tich khéi chép S.ABC nhd nhét |a

A.ﬁ. B.g. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 3 3 3

Cau 11. Cho hinh hép chi* nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=x, AD =1. Biét rang géc gitra dworng thang A'C va
23



mét phang (ABB'A’) bang 30°. Tim gia tri Ion nhat ¥, cua thé tich khdi hop 4BCD.A'B'C'D' .

ENE) 3
<3

B.V =—. C.r =l. D.V =

max 4 max 2 max

AT

max ~

N | W

Cau 12. Xét tiv dién 4BCD ¢6 cac canh AB=BC=CD=DA=1 yy AC | BD thay dbi. Gia tri I&n nhat clia thé
tich khéi te dien 4BCD ping
A 23 g W3 o 2B o A3

27 27 9 ) 9
Cau 13. Cho hinh chop SABC ¢6 SA=x,SB=y,AB = AC =SB = SC =1. Thé tich khéi chép SABC dat gia tri
I&n nhét khi téng x+ y bang

A 2 B. 3 c. & D. 443

V3 NE)
Cau 14. Cho hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢co6 t6ng dién tich tat cd cac mat 1a 36, do dai duwong chéo
AC" bang 6. Hai thé tich ctia khéi hop 1én nhat 1a bao nhiéu?

A 82 B. 6:/6 C. 243 D. 162

Cau 15. Cho hinh chép S.4BCD c6 SC = x (0<x<aJ§), cac canh con lai ddu bang a. Biét ring thé tich

khéi chop S.ABCD 16 nhét khi va chi khi x = 237
n

A. m+2n=10. B. m>*—n=30. C. 2n* -3m<15. D. 4m—n* =-20.
Cau 16. Cho t&» dién ABCD c6 AB=x, CD = y, tht ca cac canh con lai bang 2 . Khi thé tich t& dién ABCD la
|&n nhét tinh xy .
Al B. 2. c. p. L.
3 3 3 3
Cau 17. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh va cé thé tich V. Biém F 1a trung diém cua

SC', mot mat phang qua AP cét hai canh SD va SB 1an lwot tai M va N . Goi V 1a thé tich khéi chop
-V R R R R
S.AMPN . Gia tri I&n nhat cta 7‘ thudc khodng nao sau day?

1 11 11 1
A | 0;— 1. B.|—=:=|. C.|=;—|. D.| —:1].
5 53 32 2
Cau 18. Cho khdi lap phwong ABCD.A'B'C'D'canh a. Céac diém M,Nlan luwot di dong trén céac tia

AC,B'D'sao cho AM + B'N = a2 .Thé tich khéi t dién AMNB' c6 gia tri Ion nhéat 1

3 3 3 3
A L B. L C.a\/g D."\/E
12 6 6 12

Cau 19. Cho ti dién SABC c6 G la trong tam t&r dién, mat phang quay quanh AG cét cac canh SB,SC lan

(m,n €¥"). Ménh dé nao sau day dung?

> A > > A V ~
lwottai M, N . Gia tri nhd nhat cla ti s6 —S-44Y 37

S.4ABC

A B. 2. c. L. p. L.

9 8 3 2
Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh binh hanh. Hai diém M, N lan lwot thudc cac doan
thdng AB va AD (M va N khéng trung véi A ) sao cho 2j—ﬁ+3j—£ =8.Kihiéu V', ¥V, I1an lwot la thé tich
cta cac khéi chép S.ABCD va S.MBCDN . Tim gia tri I&n nhét cla ti sb %

13 11 1 2
A.E. B.E. C.g. D.g.

Cau 21. Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’' c6 dd dai canh day bang a. Goi ¢ la géc gitta BC' va mét
phéng (4'BC). Khi sing dat gia tri Ion nhét, tinh thé tich khdi ling try d& cho?

5 Y6a© g Y3’ o Yi2d’ o, Y214’
I R N A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN HON HQP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P1)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh 2a. Tam giac SAD can tai S va nam trong mét

3

?_ Tinh khoang cach tr B dén mét phing

phdng vudng goéc véi day. Biét thé tich cla khdi chop bang

(SCD).
A. “*3/5. B. “‘2/5. C. a\3. D. av2.

Cau 2. Cho hinh chép t& gidc S.4BCcd SA= SB=SC, day ABC la tam giac déu canha. Biét thé tich cla

3

khdi chop S.4BCbang & 3 Khoang cach gitra hai dwong thang S4 va BC bang
A e g 303 c. % p. 43
7 13 7 4

Cau 3. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 6, A'BC’ |a tam giac déu cé canh béng 2. Khoang cach
tir diém B’ dén mat phang (A4'BC') bang
A 3. g V3 C.ﬁ. o Y3

2 3 6
Cau 4. Cho hinh chép S.ABC co day la tam giac ABC vudng can tai B, BA=BC = a3, géc SAB =SCB =90°
va khoang cach tir diém A dén méat phang (SBC) bang a2 . Tinh thé tich V ciia khéi choép S.ABC.

V6 V3 C. V=64’ %a?

AV=——a. B.V=—7a. D. V=
2 2

Cau 5. Cho hinh chép ti giac déu S4BCD c¢6 canh day bang @ . Goi M 1a trung diém cla 4D . Biét khoang
. . a 2 . .
cach gitra hai dwong thang cM va S4 bang % Thé tich khoi chép S4BCD bang

a c a 5 a

7 e TE

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi; hai dwdng chéo AC = 2\/§a,BD =2qg va cét nhau tai
O; hai mé&t phang (SAC) va (SBD) cung vudng goc véi mét phang (ABCD). Biét khoang cach tir diém O dén mat

Aa3 B
s .

phang (SAB) béng #, tinh thé tich khéi chép S.ABCD theoa.

3 3 3
\/ia . B.“? C. \/73“ . D.\34".

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi; hai dwong chéo AC = 2\/§a, BD =2a va cét nhau
tai 0. Hai m&t phéng (SAC) va (SBD) cung vuéng goc v&i mét phéng (ABCD). Biét khoang cach tir diém O

A.

dén mat phang (S4B) béng #. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

3 3 3
NRE B. L. c Ve D.\3a.
3 3 3
Cau 8. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC |a tam giac déu canh bang a. Biét tam giac SBA vuéng tai B, tam
giac SCA vuéng tai C va khodng cach gitra hai dwong thdng AC va SB bang %. Tinh thé tich khdi chop
S.ABC.
3 3 3
a a3 a3
A —. B. \/_. C.a. D. \/_.
4 12 3

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thang vuéng tai dinh A va D. Biét AB = 4a, AD =3a,CD = 5a
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va tam giac SBC déu va géc gitva mat phang SBC va (ABCD) béng 60°.Thé tich khéi chép S.ABCD tinh theo
a bang:
274104’ 27104’ 27a° 274’
A. 273102’ . B. 27102 . c. 24 p. =24
8 4 8 4
Cau 10. Hinh chép S.4BCD c6 SC L(ABCD), déy ABCD la hinh thoi c6 canh bing av3 va

ABC =120° Biét rang goc gitra hai mat phang (SAB) va (4BCD) bang 45°. Tinh thé tich ¥ cla khdi chop

S.ABCD .

W3’ B. V=a'\3. cr=® oy =3
4 4 8

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD vé&i day ABCD la hinh thang vuéng tai 4 va D, day nho cla hinh thang la

CD, canh bén SC=a\/15. Tam giac SAD Ia tam giac d&u canh 2a va nim trong mat phdng vudng goc véi

day hinh chop. Goi H la trung diém canh 4D, khodng cach tv B t6i mat phéng (SHC) béng 2/6a. Tinh thé

tich V' cha khéi chop S.ABCD ?

AV =246d. B. V =8J6a’. c. V=12J6a’. D. V=464’ .

Cau 12. Cho hinh chop S.4BC, day la tam giac ABC cbé AB=a;AC=a~2 va CAB =135°, tam giac S4B

vudng tai B va tam giac SAC vudng tai A . Biét goc gitra hai mat phang (SAC) va (SAB) bang 30°. Tinh thé

tich khdi chép S.ABC.

3 3 3 3
AL B. L. c.‘“/g. D.‘“/g.
6 3 3 6

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6é day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén S4 vudng goc véi day

AT =

2 , .~ b b > ~ 2 5 re R ’
(ABCD). Goi M la trung diém SD; goc gitra (SBC) va (AMC) la ¢ thda man tan(ozT\/—. Tinh thé tich ¥
cta khéi da dién S.ABCM ?

3 3 5 3 3
a B. V=2 c.v="2. p.v=24
2 3 9 3
Cau 14. Cho hinh chép t& giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang a\/z. Tam giac SAD can tai

3

2 X F Y '8 , N 4 . R s
S, mat bén (S4D) vudng goéc véi mat phang day. Biét thé tich khdi chop S.4ABCD bang %, diém N la trung

ATV=

diém canh SB . Khodng céch tir didm N dén mét phang (SCD) bang

2
A. —a. B. ia. C. §a. D. éa.
3 3 3 4
5 inh hép chi nhat ABCDA'B'C'D' Khoana céch gi L BC 15 20V5 o BC a1
Cau 15. Cho hinh hép chir nhat . Khoang céach gitra 4B va la 5 gitra va AB' la

2av5 3, ,
a;f ,gia A4C va BD' 1a % Thé tich ctia khéi hop do 1
A. 84°. B. 24°. C. 4a°. D. a’.

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuéng tai 4 va B véi BC la day nhd. Biét rang tam giac
SAB déu cé canh 1a 2a va ndm trong mat phdng vuéng goc véi ddy, SC =a+/5 va khodng céach tr D t&i mat
phang (SHC) béng 2a\2 (véi H l1atrung didm clia 4B ). Thé tich khdi chép S.4BCD 1a

3 3 3 3
A.“\B. B. L. c. A D. 4“\/5.
3 3 3 3
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN HON HOP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P2)

Cau 1. Cho hinh chop t& giac déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tdm O canh 2a. Thé tich khéi chop
bang 4a’ . Tinh khodng cach tir tam O dén mét bén cla hinh chép.

a\/i 3a 3a\/ﬁ a\/m

A . B. —. C. . D. .
2 4 10 10

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng c6 canh Ia \/E don vi. Tam giac SAD can tai S, mat bén

. . x . . 4 ‘
(SAD) vubng goc voi mat phang day. Biét thé tich khdi chop S.ABCD bang 3 Tinh khodng cach / tr B dén

mét phang (SCD)
4 2
3 .

B. /= 5
3

C.h= 2
3

4

Cau 3. Cho khéi chop S.ABCD cé day la hinh binh hanh véi AB=3a, AD=2a va cosBADz—é. Hai mat

phéng (SAC) va (SBD) cung vudng géc véi mét phing (ABCD). Tinh thé tich cla khdi chép S.ABCD biét
rang BM 1 DN véi M va N lan lwot |4 trung diém cuta cac canh SC va SA4

3 3 3 3
N 28a3\/§' o 7a9\/§' c 28a9\/§' 5 14a9J§_

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ASB=ASC =CSB=60°,S4=a,SB =2a,SC =3a. Tinh khoang cach h t B

dén mat phang (SAC).
2a\/g 262@ a\/i
7

A p=Y0 B. h= : C.h= : D. h=
3 3 7 )
Cau 5. Hinh chép S.4BCD c6 day la hinh vuéng canh 2a. Tam giac S4D can tai S va ndm trong méat phang

3

o x ) . 4 . 2
vudng goéc voi day. Biét thé tich cta khdi chép bang %. Tinh khodng cach tir B dén mat phang (SCD).
A. # B. ‘“2/5. C. a3 D. a2.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can, AD=2A4AB=2BC =2CD =2a. Hai mat
phang (S4B) va (S4D) cung vudng goc voi mat phéng (ABCD). Goi M, N Ian lwot 1a trung diém clia SB va

3
CD . Tinh cosin géc gitta MN va (SAC), biét thé tich khdi chép S.ABCD béng a f.
NRE g. 2310 c. Y310, p. 35
10 20 20 10

Cau 7. Cho hinh chép S.4ABC cé day ABC la tam giac vudng can tai 4 véi canh huyén BC =24 . Hinh chiéu
vudng goc cla diém S lén mat dady ABC nam trong tam gidc ABC. Biét cac mat bén (S4B), (SBC) (SCA)
lan lwot tao va&i day cac goc 60°,60°, 45° . Thé tich cta khéi chép S.ABC tinh theo a twong (rng bang:

3a’ g 203 c 24’ o 6
B+2+4/6° T 24342+4/6° 23432446 T2443°

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi; hai dwdng chéo AC = 2\/§a,BD =2q va cét nhau tai
O; hai mé&t phang (SAC) va (SBD) cung vudng goc véi mét phang (ABCD). Biét khoang cach tir diém O dén mat

A

phéng (SAB) bang #, tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a.

3 3 3
\/ga . ﬁa . D.\/§a3.

B.L. C.
3 3 3

Cau 9. Cho hinh chép S.4BC c6 day la tam giac ABC déu canh a, tam giac SBA vuéng tai B, tam giac SAC

A.
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vudng tai C. Biét géc gitra hai méat phang (S4B) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.4BC theo a.

NEYS NEYS NEYS NEYS

A . B. . C. . D. .
8 12 6 4

Cau 10. Cho hinh chép S.4BC c6 tam giac ABC vudng tai B, AB=BC =1, SA vudng goéc v&i mat phing
(ABC), géc gitra 2 mé&t phang (SAC) va (SBC)béng 60°. Tinh thé tich ctia khédi chép S.4BC

A.Vzﬁ. B.Vzl. C_V:Q_ D.Vzl.

6 6 ) 6 ) 3
Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu cta diém S trén mé&t phang day thudc

2
mi&n trong clia tam giac ABC, mat bén (SAB) tao voi day goc 45° va dién tich tam giac SAB bang & f .Tim
thé tich khdi chép trén.
3 3 3 3
AL B.V="_ cy-aY2 p. 43
12 16 14 24

Cau 12. Cho lang try diing ABC.A'B'C’ c6 ABC la tam giac vudng tai B, AB=a;BC =a~2. Mat phang
(A'BC) hop véi mat day (4BC) mot goc 30°. Tinh thé tich khéi lang tru.

3 3 3 3
‘“/g. B.‘“/g. c.a‘/g. D. 3%

3 6 3 J6

Cau 13. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va D, AB = AD = a, CD = 2a. Hinh
3

chiéu cta S I&n mat phang (ABCD) trung véi trung diém cta BD. Biét thé tich t(r dién S.BCD béang “2_ Tinh

A

J6
khodng cach tir A dén mat phéng (SBC).
A. a3 B, a2 C. a3 D. a6
2 6 6 4

Cau 14. Cho lang tru c6 day ABCD la hinh thoi canh a, ABC = 60°. Chan dwéng cao ha tir B’ tring véi tam O
ctia day ABCD, géc gitra méat phang (BB’C’C) vé&i day bang 60°. Thé tich lang tru d& cho bang

3a’ \/§ 24° \/5 3a’ \/5 3a’

B. C. D. —
8 9 8 4

Cau 15. Cho khdi lang tru ABC.A'B'C’, khoang cach tr C dén BB’ bang 5, khodng cach tir 4 dén cac
duwong thdng BB’ va CC' 1an lwot bang 3 va 4, hinh chiéu vuéng géc clia 4 1én mp(A'B’C’) la trung diém
H cta B'C' va A'H =5. Thé tich khéi lang tru da cho béng :

A. 153 . B. 2043 C. 1043 . D. 543 .

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN HON HQP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P3)

Cau 1. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'c6 day ABC la tam giac déu canh 2a,4'AB=A'CB=90". Goi M la

trung diém ctia canh A4'A va khoang cach tr 4 dén mat phéng (MBC) bang %. Thé tich cla khdi lang tru
da cho bang

3 3 3
A. 62’3, g. 3¢ ;@. C. 4"3\/3 D. 10"3*/5.

Cau 2. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’' c6 day ABC la tam giac vudng tai 4, AB=a,BC =2a. Hinh chiéu
vudng goéc cda dinh 4" 1én mat phang (4BC) la trung diém H cla canh AC. Goc gitra hai mat phang
(BCC'B') va (ABC) bang 60°. Thé tich khéi lang try da cho bang

3\/§a3 \/§a3 3\/§a3 \/§a3

. B. . C. . D.
4 ’ 8 8 16 \
Cau 3. Cho khdi chép S.ABCD cé day ABCD la hinh chir nhat, AB=a, SA vudng goc v&i mat phang day va

A

SA=a. Géc gitta hai mat phdng (SBC) va (SCD) bang ¢, vc’yicosgp:i. Thé tich cla khéi chop da cho

NE)
bang
a3\/5 B a3\/§ 2\/5613 2a°

. C. . D. —.

3 3 3
Cau 4. Cho hinh lang tru dtng ABCD.A'B'C'D’' ¢6 AB=2cm, CD=4cm, AA"=6cm, AB song song v&i CD .
Goi M la trung diém clia doan AC’, khoang cach tir diém A dén mat phang (CC'D'D) bang 2cm. Thé tich

lang tru ABCD.A'B'C'D'" .

A

A. 12cm®. B. 72cm’. C. 24cm’. D. 36cm’.
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng, tam giac SAB déu nam trong mat phang vudng goc
2 . . . 2a~57 < .

véi day, M la trung diém cta CD, khoang cach tir A dén mat phang (SBM) bang a19 . Thé tich khoi chop
S.ABCD béng

3 3 3

3 3 3

NERE B. \/3d’ o O3 b, OV3

6 12 9

Cau 6. Cho t& dién ABCD cé AB =a+/6, tam gidc ACD déu, hinh chiéu vudng géc ciia A4 1én mat phéng
(BCD) trung voi trc tam H cua tam gidc BCD, mét phang (ADH ) tao voi mat phang (4CD) mét goc 45°.
Tinh thé tich khéi t& dien ABCD.
2 2 2 2
A 3C B. /% c. 24 p. 3%
2 4 4 4

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chir nhat v&i AB = 2a, AD = a. Tam giac SAB la tam giac can tai S
va nam trong méat phang vudng goc véi day. Géc gitva méat phéng (SBC) va (ABCD) bang 45°. Khi d6 thé tich
khéi chép S.ABCD la

NER 2,

3
A X2, B. L C. 24° D. 24
3 3 3

Cau 8. Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can tai A, AB=a,SBA=SCA=90°. Goi O la trung

diém ctia BC. Biét goc gitra hai dwéng thang SB va OA bang 60°. Thé tich ctia khdi chép da cho bang

3 3 3 3

3

AL B. L o, Y3a p. L

2 6 3 ] 3 )
Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a, hinh chiéu vuéng goc clia S v&i mat phang
day la trung diém canh AB va mét phang (SCD) tao voi mét phang day mét goc 60°. Mat phang chira AB va
vudng goc voi (SCD) cat SC, SD lan lwot tai M, N. Tinh thé tich khoi chép S.ABMN
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21a’ 7\/§a3 21\/5613 7\/§a3

B. C. D.
4 2 4 4

Cau 10. Cho hinh chop S.ABC c6 tam giac ABC vudng can tai C, tam giac SAB vudng tai A, tam giac SAC can
tai S biét AB = 2a, dwong thang SB tao véi mat phang (ABC) géc 45°. Thé tich khéi chép S.ABC béng

A

3 3 3
5 A/10 A/10
A a5 5, V5 c. 2 D. £
3 6 2
Cau 11. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 canh AB = a, dién tich t&r gidc A'B'CD bang 24’ . Mt phang (A’B’CD)
3av21

tao v&i mat phang day goc 60°. Khoang cach gira hai dwdng thdng A’A va CD bang . Biét hinh chiéu

cla A’ thugc mién gitka hai dwong thang AB va CD. Khoang cach gitra hai dwong thang AB va CD nhé hon 4a.
Tinh thé tich V clia khoi hép ABCD.A'B'CD'.

A. 34 B. 3334’ C. 2434’ D. 63’

Cau 12. Cho lang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuéng tai A, canh BC = 2a va ABC = 60°. Biét t&r giac
BCC'B’ Ia hinh thoi c6 B'BC nhon. Mat phdng (BCC'B’) vudng géc véi (ABC) va méat phang (ABB'A’) tao voi
(ABC) géc 45°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.AB'C'.

ﬁcf 3\/7a3 6\/7613 ﬁcf
7 7

B. C. D.
7 21

Cau 13. Cho khéi l&ang tru tam giac ABC.A'B’'C’ cé day la tam giadc vudng tai A, AB = 1, BC = 2 va
CBB'=90°; ABB' =120°. Goi M la trung diém cla canh A’A. Biét khodng cach gitra hai dwong thang AB’ va

A

: 7 2 )
CM bang g Tinh thé tich khdi l1ang tru da cho.

A 242 B. # C. 42 D. #

Cau 14. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuéng tai A, ABC =30° BC = a . Hai mat bén (SAB), (SAC)

cung vuéng goc v&i mét phdng day, mat bén (SBC) tao véi day mét goc 45°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC

a’ a’ a’ a’
A — .— C. — . —

64 16 9 32
Cau 15. Cho hinh chop S.ABC c6 day tam giac ABC vudng tai C, AC = a, AB = 2a va SA vudng géc v&i mat
phdng day. Géc gitra mat phang (SAB) va mét phang (SBC) bang 60°. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC.
a3\/g 5a3\/g a3\/g a

B. C. D. —

12 12 72 2

Cau 16. Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh thoi, ABC = 60°,S4 = SB = 2a . Biét rdng gbc gilra cac
mat phang (SAB), (SCD) va mé&t phang day (ABCD) bang nhau, géc gitra mat phang (SAD) va mat phang day

A

. 2+/19 x .
bang athda mén tana = T Tinh thé tich khoi chép S.ABCD.

a’\19 a’\19 a*\J57 a*\J57
4 8 4

A B. C. D.
16
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LGP BAI TOAN HON HQP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P4)

Cau 1. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 day |a tam giac déu canh a. Hinh chiéu cla diém A’ trén mét phang
(ABC) la trung diém ctia AB. Biét rang goc gitra dwong thang CC' va méat phang day bang 60°. Tinh thé tich cla
khéi chép ACC'B'.
3a’ a’ 3a’ a’
A — B. — C. — D. —
8 , 4 4 8
Cau 2. Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chi¥ nhat, AB = a, SA vudéng géc véi méat phang day va SA

s . 1 R )
= a. Goc gilra hai mat phang (SBC) va (SCD) bang ¢ v&i cos @ = —=. Tinh thé tich khoi chép da cho.

NE)
3 3 3
2 2+/2 2
a2 B. ’\2 ¢, 22 p. 2L
3 ] 3 3 ]
Cau 3. Cho khoi lang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuéng tai A, AB = a, BC = 2a. Hinh chiéu vudng
géc dinh A’ 1én mat phang (ABC) la trung diém H cta canh AC. Géc gitra hai méat phang (BCC'B’) va (ABC)
bang 60°. Thé tich cta khéi lang tru da cho bang
343 3 343 3
A. icf B. £az3 C. icﬁ D. £a3
4 8 8 16

Cau 4. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, AD = 2\/5;AB =1;84 = SB;SC = SD . Biét
rang méat phang (SAB) va (SCD) vudng goc voi nhau va cd S, + S = /3. Thé tich khéi chép S.ABCD béng

2 246
B. 2 c. = D. 26

3 , 3
Cau 5. Cho hinh chép S.BACD c6 day ABCD la hinh chi¥ nhat véi AD = 2CD. Biét hai mat phang (SAC), (SBD)
cting vudng goc véi méat phang day va BD = 6. Goc gilra (SCD) va mat day bang 60°. Hai diém M, N 1an Iuot I
trung diém clia SA, SB. Thé tich khéi da dién ABCDMN bang

108415 128415 16415 1815
5

A

A1

A B. C. D.
25 25 25
Cau 6. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ c6 day ABCD la hinh chv nhat voi AB =+/6; 4D =+/3; 4'C = 3va mat
2 . 2 3
phang (AA'C’'C) vudng goc véi mat day. Biet hai mat phang (AA’C’C), (AA’B’B) tao véi nhau géc « :tana = Z

Tinh thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’.
A 12 B.6 C.8 D. 10
Cau 7. Cho hinh chép S.ABC c6 BC = 2BA = 4a, BAS = ABC =90°. Biét goc gitra hai mat phang (SBC),
(SBA) bang 60°va SC = SB. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC.
32 8 16 16
A =4 B. —a’ c. —da’ D. —a’
3 3 3 9
Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SAB = SAC =90°, géc gitra hai mat phang
(SAB) va (SCB) bang 60°. Tinh thé tich khbi chép S.ABC.

A. £az3 B. Qcﬁ C. Qcﬁ D. Qcﬁ
24 24 8 12

Cau 9. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudéng can dinh A, AB = a\/z. Goi | la trung diém cla

BC, hinh chiéu vuéng géc cla dinh S 1én mét phang (ABC) Ia diém H théa man T4 =—21H . Géc gitra SC va
mat phang (ABC) bang 60°.

a*\5 5 a*\5 c a’\15 5 a*\15

2 6 6 12

Cau 10. Cho hinh lang tu tam giac déu ABC.A’'B’C’. Biét khoang cach tir diém C dén mét phang (ABC’) bang a,

A

. . 1 2 ]
goc gilra hai mat phang (ABC) va (BCC'B’) bang & :cosa = g Tinh thé tich ctia kh6i chép C’.ABC.
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9a3\/E 3a’ \/E 9a3\/E

3a’\/15
B. C. p, 24 Y2
20 20 10 10 ]
Cau 11. Cho lang try dirng tam giac ABC.A’'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng can tai B voi BA = BC = a, biéet
A'B hop véi méat day (ABC) mét goc 60°. Thé tich khéi l&ng tru ABC.A'B'C’ bang
a’/12 B a’/12 c a3\/§ D a3\/§
35 5 12 2 ‘
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh chlr nhat, AB = a, AD = 2a. Tam gidc SAB cén tai S va nam
trong mé&t phang vudng goc véi day. Goc gitta duong thang SC va méat phang (ABCD) bang 45°. M Ia trung
diém cta SD. Tinh theo a khoadng céch t& diém M dén (SAC).

A

A

A a~J1513 5 2a+/1315 c aJ1315 5 2a+/1513
89 89 © 89 -89

Cau 13. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 tam giac ABC can tai A, B'BC |a tam giac déu canh a va ndm trong
mat phang vudng goc v&i méat phang (ABC). Géc gitra dwong thdng B’A va méat phang (ABC) bang 45°. Tinh
thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’.

NER NER 1 3,

A —a B. —a C. —a D. —a

24 8 ) 8 ] 8 .
Cau 14. Hinh lang try ABC.A'B'C’ ¢6 ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vuéng géc cta A’ Ién mat phang
(ABC) la trung diém ctia AB. Mat bén (ACC'A’) tao véi day goc 45°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.AB'C'.

2 3 3 3 3
a’y3 5, 43 c. L p. 34

3 3 16 16

Cau 15. Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam giac ABC c6 AB =a; AC = a\/z; CAB =135°. Tam giac SAB

vudng tai B va tam giac SAC vuéng tai A. Biét goc gitra hai mat phang (SAC) va (SAB) bang 30°. Tinh thé tich
khéi chép S.ABC.
3 3 3 3
6 6
AL B. L c. @ V6 p. & V6
6 , 3 3 , 6
Cau 16. Cho khoi chép S.ABCD c6 day ABCD la ntra luc giac déu ndi tiep dwdng tron dwong kinh AB = 2a, SA

A

. ] . V10 2
vudng goc voi (ABCD), goc gitra hai mat phang (SBC), (SCD) va s0 do bang (p:cosq)=T. Tinh thé tich
khéi chop da cho bang

A. Qcﬁ B. Ea!3 C. £a3 D. la!3
4 4 4 4

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh AD = 2AB = 2a, BAD = 60°. Biét hinh chiéu

cta S I1&én mat phang (ABCD) la trung diém | ctia BC va géc gitra hai mat phang (SAB) va (SAD) Ia 60°. Tinh thé
tich khdi chép S.ABCD.

a’\f3 a’\f3 a’\2 a’\2
B. C. D.
3 6 8 4

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LGP BAI TOAN HON HQP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P5)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh 2a, S4B = SAC =90°va géc gitra hai mét
phang (SAB) va (SBC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
2
V2
3

A. Qcﬁ B. Qcﬁ C. Qcﬁ D.
2 4 6

Cau 2. Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng can tai B, AB = a, tam giac SAB vuéng tai A, tam
. . 2a 2 . .
giac SBC can tai S va khodng cach hai dwdng thang SB va AC bang ? Thé tich clia khoi chép da cho bang

a’ 3a’ a’ a’
A — B. — C. — D. —
6 2 2 3
Cau 3. Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam giac can tai A, AB =a; BAC =120°va SBA=SCA=90°. Goi «la

géc gitra hai mé&t phdng (SAB), (SAC). Tinh thé tich khéi chép S.ABC khi cosa = 0,75 .

A. 3a’ B. a’ C. 0,754’ D. 0,254
Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 AB = BC = a; ABC =120°,S4B = SCB =90°va khoang céach tir B dén mat
. . 2a X .
phing (SAC) bing —— . Tinh thé tich khdi chop S.ABC.
V21

3 3 3 3
A.a\/g B.a\/E c.a\/E D.a\/g

10 10 5 2

Cau 5. Cho hinh I&ng tru ABC.A’'B’C’ c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu cta A’ 1én mat phang (ABC)
; . . a3
trung vé&i trong tdm tam giac ABC. Biét khoang cach gitra hai dwong thang A’A va BC bang T Tinh theo a

thé tich ctia khéi lang tru do.

3 3 3 3
NERE 5, 43 c.a\/5 b, €3
12 6 3 24
. A NI e 2 o 2a85 .
Cau 6. Cho hinh hép chlr nhat ABCD.A’B’'C’D’, khoang cach gilra hai dwdng thang AB va B'C la 5 khoang

a3

5 . .
, khodng cach gilra hai dwdng thang AC va BD’ bang T

, .2
céch giira hai dwong thing BC va AB’ bing =2

Tinh thé tich khdi hop A'B'C’'D’.ABCD.
A.8a’ B.4a’ c.2a’ D. a’
Cau 7. Cho hinh hdop ABCD.A'B'C’'D’ ¢ A'B vudng géc véi mat phang day (ABCD), géc gitka A'A va (ABCD)
bang 45°. Khoang cach t» A dén cac duwong thang B'B va DD’ bang 1. Géc gitra hai mat phang (BBC'C),
(CC’D'D) bang 60°. Tinh thé tich khéi hdp da cho.
A.2 B. 243 c.\3 D. 33
Cau 8. Hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng céan tai A véi AB = 1, tam giac SAC vuéng tai C,
SBA = 60°va goc gitra hai mat phang (SAB), (SAC) bang SBA = 60°. Khi d6 V ,,.gan voi gia tri nao nhét

1 1 1 1

A — B. — C. - D. —
12 9 8 6

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, BAD =120°. Goi O la giao diém cla hai
duwong chéo AC, BD. Biét SA = SC, SB = SD, mat phdng (SCD) tao v&i mé&t phang (ABCD) mét géc
@ :tang =2. Mt phang (o )qua A va vudng géc véi SC, (&) cét cac canh SB, SC, SD lan luot tai B, C', D..
Tinh thé tich khdi chép O.AB'C'D’.

3 3 3 3
AL B. L c. L p. & V3
12 16 24 12
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Cau 10. Cho khéi chép S.ABC cé day (ABC) la tam giac vudng can tai A, AB = a;SBA = SCA=90°. Géc gitra
hai mat phang (SAB), (SAC) bang 60°. Tinh thé tich khbi chép da cho.
A o xa e v p. &

3 2 6
Cau 11. Cho hinh hép ABCD.A’'B'C’'D’ ¢c6 cac canh béng 2a. Biét BAD =60° A'AB = A'AD =120°. Tinh thé
tich cia khdi hép ABCD.A'B'C'D’.

A. 424° B. 24/24° C. 84° D. 24°
Cau 12. Lang try ABC.A'B'C’ ¢ day ABC la tam giac vuéng tai A, ABC =30°. Biém M Ia trung diém canh AB,
tam giac MA'C d&u co canh a~/3 va ndm trong mat phing vudng goc véi day. Thé tich khéi lang tru ABC.AB'C’

la
72\/§a3 24\/5613 9\/§a3 9\/5a3

A — B. —— C. D.
7 7

Cau 13. Cho hinh chop t&r giac déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a, canh bén tao v&i day mét goc
60°. Goi M Ia trung diém cia SC. Mat phang di qua AM va song song voi BD cat SB tai E va cat SD tai F. Tinh
thé tich khdi chép S.AEMF.
a3\/g B 4a3\/g c a3\/g b a3\/g

36 9 6 , 18
Cau 14. Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va B. Biet AB = BC = 1, AD = 2. Cac
mat chéo (SAC), (SBD) cung vubéng goc v&i mat day (ABCD). Biet goc gitra hai mat phang (SAB), (ABCD) bang
60°. Tinh ban kinh mé&t ciu tam D tiép xtc v&i mat phéng (SAB).

A.ﬁ B. 24/3 C. 23 D. \3

3 3

Cau 15. Hinh chép S.ABC cé tam giac ABC vudng can tai C, canh bén SB = \/g Hinh chiéu vuéng géc cta S

trén mat phang (ABC) 1a diém H trén canh AB thda man HB = 2HA. Tinh V ,.biét S¢,. =S, .
9 1 27 1

A =a’ B. —a’ C.—a’ D. —a’
8 72 8 24

Cau 16. Cho hinh hép ABCD.A’B’C’D’ c6 day la hinh thoi canh a\/g, BD = 3a. Hinh chiéu vuéng géc cla B trén
mat phéng (A’'B'C’'D’) trung véi trung diém cta A'C’. Goi (a)lé géc tao béi hai mét phang (ABCD) va (CDD'C’)

21 N .
sao cho cosa = T Tinh thé tich khoi hop.

9[ 3J—

A. 0,754’ B.2,25a° C. —— D. —
Cau 17. Cho lang tru ABCD.A'B’C’'D’ c6 day ABCD Ia hinh vuong canh 2a, AA’ = A’D, hinh ch|eu vudng goéc cua

6a
A’ thudc hinh vudng ABCD, khoang cach gitra hai dworng thang CD va AB’ bang \/E Tinh thé tich khdi chép

A'MNP, trong d6 M, N, P Ian lwot 14 trung diém cac canh CD, CC’, DD’.
A 124° B. &’ C.2a’ D.3d’
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN HON HQP THE TiCH, GOC, KHOANG CACH - P6)

Cau 1. Cho khéi l&ng tru dirng ABC.A'B'C’' c6 BAC =60° AB =3a; AC =4a. Goi M la trung diém cta B'C’,
3a\/g

khoadng cach tr M dén mét phéng (B’AC) béng . Tinh thé tich khéi lang tru da cho.

A.27a B.9a° C.4a’ D. a’

Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'B’C’'D’ c6 day ABCD la hinh thoi tdm O, canh bang a, BAC =60°. Goi |, J lan

a
2

. 7 .
lwot 1a tam cac mat bén ABB’A’, CDD'C’. Biét Al = ; A'/A=2ava goc gira hai mat phang (ABB'A’),
(A'B'C’D’) bang 60°. Tinh thé tich khéi t& dién AOIJ.

343 3 3 3
A. icf B. £a3 C. £a3 D. £a3

64 48 32 192
Cau 3. Cho khéi lang tru tam giac ABC.AB'C’ c6 day ABC la tam giac déu. Biét AA = AB = a. Cac mat bén
(A’AB) va (A’AC) cung hop véi day (ABC) mét goc 60°. Thé tich khéi lang tru ABC.A’'B'C’ bang

3a3\/7 3a3\/7 a3\/7 3a’

B. C. D. —
28 4 28 J7

Cau 4. Cho hinh lang tru ABC.A'B’C’ c6 day ABC la tam giac vudng tai A voi AB = 2, BC = 4. Mat bén ABB'A’ la
hinh thoi c6 B'=60°. Goi K la trung diém ctia B'C’, tinh thé tich khéi lang tru d(A4'B";BK)=1,5.

A.6 B. 4+/3 C.33 D.2/3

A

) SB SC
Cau 5. Cho khoi chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuéng v&i SA vudng goc véi (ABCD) va ﬁ =$ =a.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
3 3 3 3
AL B L c. & D. &
12 3 2 6

Cau 6. Cho hinh chop tam gidc déu S.ABC c6 géc gilra mét phang (SAB) va mat day bang 30°, khoang cach tir
chén dwdng cao hinh chop dén mat phang(SAB) bang a. Tinh thé tich khoi chop S.ABC.

A. 244° B. 8\/§a3 C. 84’ D. —a

Cau 7. Cho hinh chop S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh bang 8, S4B = SCB =90°, hai mit phang (SAB),
(SCB) vuéng goéc v&i nhau. Thé tich cta khdi chép S.ABC la

642 1282 1283 D, 6442

A —— B. C.
3 3 3

Cau 8. Cho hinh chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuéng canh a, tam giac SAB va tam giac SCD céan tai S,
2

X . 3a X .
hai mat bén (SAB), (SCD) c6 tong dién tich bang Tvé chung vudng géc vé&i nhau. Tinh thé tich khdi chdp

S.ABCD.

2 2

23

A. 0,254 B. 1,254 c. L p. =24

6 24
Cau 9. Cho khéi hop S.ABCD cé A’B vudng goéc véi mat phdng day (ABCD), géc gitra A’A véi (ABCD) bang
45°. Khoang cach tr A dén cac dwong thang B’'B, D'D cung bang 1. Géc gitra hai mat phang (BB'C'C) va
(C’'CDD’) bang 60°. Tinh thé tich khéi hép ABCD.A'B'C'D’.

A. 2 B. 24/3 c.\3 D. 343

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, BAD = 60°, | |a giao diém cta AC va BD,

hinh chiéu vudng goéc clia S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cla Bl. Géc gitra SC va (ABCD) bang 45°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
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a\39 a\39 a39 a39

B. C. D.
24 12 8 43 .
Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, khoang cach tir diém A dén méat phang

a15 a15
5

(SBC) la T khoang cach gilra SA va BC la

A

. Biét hinh chiéu cia S lén mat phadng (ABC) nam trong

tam giac ABC. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

a3 5 a3
4 -8
Cau 12. Cho hinh chép S.ABC c¢6 tam giac ABC vuéng can tai B, AC = a+/2 , mé&t phang (SAC) vudng géc véi

mat day (ABC). Cac mat bén (SAB), (SAC) tao v&i mat day cac géc bang nhau va bang 60°. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC.
3 3 3 3
A. £a3 B. £a3 C. £a3 D. £a3
12 4 6 2
Cau 13. Cho khdi lang tru dirng ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac déu, mat phang (A1BC) tao v&i day goc 30°va
tam giac A1BC c6 dién tich béng 8. Tinh thé tich V ctia khdi lang tru da cho.

AV =643 B. V=23 C. V=163 D. V=83

Cau 14. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh chi nhat véi AD = 2a, tam gidc SAB vuéng can tai S va
2

. > 2 A ., . S a
nam trong mat phang vudng goc véi day, tong dién tich tam giac SAB va ABCD bang 1

A.0254° B.0,1254° C.

A. 3d° B. > c. \3d° D. &

Cau 15. Cho hinh chép S.ABC c6 AB =8;BC =4; ABC = 60°. Hinh chiéu cia S Ién canh AB 14 diém K sao
cho KB = 3KA. Biét SB, SC hop v&i day mot géc 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

A 9Y31 5. 7421 c 32? o 32?

Cau 16. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ c6 day ABCD la hinh chir nhat co dién tich béng \/3 Tinh thé tich V cla

khéi hop biét C'C = J7 , cac mat phang (ABB’A’), (ADD’A’) 1an lwot tao véi day ABCD cac goc 45°,60°.

A V=3 B. V=73 c. V=421 D. V=37

Cau 17. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuéng tai A, BC = 2a va ABC =60°. T giac

BCC'B’ la hinh thoi c6 B'BC nhon. Biét (BCC'B’) vudng gbc véi (ABC) va (ABB'A’) tao véi (ABC) goc 45°. Tinh

thé tich khéi lang tru ABC.AB'C'.

AL g 39 c. 8 D
J7 J7 J7 37

Cau 18. Khdi lang tru ABC.A’'B’C’ ¢c6 day la tam giac vuéng tai A, AB=a;AC = a2 . Géc gitra canh bén va

day la 30°. A'A= A'B = A'C . Tinh thé tich khéi l&ng tru da cho.

a2 5 a3 c a2 5 a3
8 -4 4 12

A
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Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD cé ABCD Ia hinh thoi canh a, ABC =60°. Biét ring SA = SC, SB = SD va
(SAB), (SBC). G la trong tam tam giac (SAD). Tinh thé tich V clia tt dién GSAC.

a*\2 5 a*\2 c a*\2 5 a*\2
48 24 12 T

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng géc véi mat phang day, SA = a\/g, tr giac ABCD la hinh vuéng,
BD =a~/2 (minh hoa nhu hinh bén). Géc gitva dwong thdng SB va mat phang (SAD) bang

A

Brw c
A. 0°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.
Cau 3. Cho hinh chép t&r giac déu S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng tdm O, canh a. Goi M,N lan lwot la trung

diém cia S4 va BC. Goc gitra dwong thdng MN va mat phéng (4BCD) bang 60°. Tinh cos cia goc gitra
dwong thdng MN va mét phang (SBD).

A YA g V5. c. 25 p. 241
4 5 5 4
Cau 4. Cho hinh chép t&r giac déu S.4BCD c6 canh day bang a, tam O. Goi M va N lan lwot 1a trung diém

cia S4 va BC. Biét rng géc gitta MN va (ABCD) bang 60°, cosin clia goc gitra dwdng thdng MN va mét
phang (SBD) bang:

A g, Y41, c. 25 p, 241
5 41 5 41
Cau 5. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudéng canh bang 2a. Tam giac S4B can tai S va

3

(S4B) L(ABCD);thé tich cta khéi chop S.4BCD la 4%. Goi a la goc gitra SC va (ABCD). Tinh tana .

V5 25 V3 i

A. tana =—. B. tanag=——-. C. tana=—. D. tanaa=—.
5 5 3 7

Cau 6. Cho tt dién déu SABC canh a. Goi M,N lan lwot 1a trung diém cla cac canh AB,SC . Tinh tan cua
goc gitra dwong thang MN va mét phang (ABC).

3 1 NG

A —. B. —. C. —. D. 1.
2 2 2

Cau 7. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' cé day la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vudng goc cta diém A’ 1én
mét phang (A4BC) tring véi trong tam tam gidc ABC . Biét khoang cach gilva hai duong A4’ va BCbang

%. Tinh thé tich V' cta khéi lang tru 4BC.A'B'C’.
3 3 3 3
A.V:“‘B. B.V:a\/g. C.V:a\/g. D.V:a\/g.
6 24 12 3

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD cé day A@CD Ia hinh qhﬂ’ nhat, mat bén S4D la tam giac vudng tai S

Hinh chiéu vuéng géc cua S trén mat phang day la diem A thudc canh 4D sao cho HA=3HD. Biét

r&ng SA=2a+/3 va SC tao véi day mot goc bang 30°. Tinh theo a thé tich ¥ clia khdi chép S.4BCD .
3 3

8@“ . C. V=824, D. V:S*E“ .

AV =8J6a". B. V=
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Cau 9. Khéi lang tru disng ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng can tai A, AB = a. Néu thé tich khéi l&ng
3

. 2 ] . .
tru bang thi s6 do6 goc gitka hai mat phang (A'BC), (ABC) bang

A. 75° B. 60° C. 45° D. 30°
Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh thoi, AC =2a,BAD =120°. Biét SA = SB = SC va géc
gitra mat phang (SCD) v&i day bang 45°. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD.

44/3 4
A. icf B. —d’ C. 43d° D. 44°

3 3
) \ . 2

Cau 11. Cho hinh hop chi* nhat ABCD.A'B'C’D’ c6 AB = a, khodng céch tir A dén mét phdng (A'B’'C’) bang ?a

R . 2 < ]
goc gilva mat phang (A'BC) véi ddy bang o : cosa = E Tinh thé tich khoi hép da cho.

A. 2/54° B. 24° c 2y D. ﬁcﬁ
3 9
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, ABC =120°, SA vudng géc véi (ABCD). Biét goc
gitra hai mat phang (SBC), (SCD) bang 60°. Khi d6
_aV6

a3 a6
4

B. S4A=
Cau 13. Cho hinh chop S.ABC c6 AB = 5cm, BC = 6ecm, AC = 7cm, cac mat bén tao véi day mot goc 60°. Tinh

thé tich khéi chép S.ABC.
352\/5 cm’ C. 24\/§cm3 D. 1052\/5 cm’

Cau 14. Cho hinh l&ng tru dxng ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac déu canh a. Khodng céach tir tam O clia tam

A. SA= C. SA=a6 D. SA

A. 8\/§cm3 B.

giac ABC dén mat phang (A’'BC) béang %. Tinh thé tich khéi lang tru.

342 B 342 c 342 D 342
4 -8 - 28 16
Cau 15. Cho hinh chép t& giac S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh bang V2a. Tam giac SAD can tai S va

A

2 X F . , N 4 , > .
mat bén (SAD) vudng goc v&i mat phang day. Biét thé tich khdi chép S.ABCD bang §a3. Tinh khoang cach 4

t B dén méat phang (SCD)

A.hzia B.hzga C.hzia D.h=§a
4 3 3 3

Cau 18. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chir nhat; 4B =a; AD =2a. Tam giac S4B can tai S va
nam trong mat phang vuéng goc véi day. Géc gitka dwdng thang SC va mp(ABCD) bang 45°. Goi M
la trung diém cta SD . Tinh theo a khoang cach d tir diém M dén (SAC).

A.d:a“SI;B. B.d=—2aV819315. c.d=a“81;15. D.d:—za“glgm.

Cau 17. Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vubéng tai 4 va B, BC:%AD:a. Tam

giac SAB déu va nam trong mat phang vudng goc voi day, goc gitba SC va mat phéng (ABCD) bang
a sao cho tana =g. Tinh thé tich khdi chép S.4CD theo a.

a a a’\2 a3
A. VS‘ACD=7. B. VSACD:?- —_—. —_—.
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Cau 1. Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh . Hinh chiéu cla diém A' trén

2a2\/§

mét phang (ABC) trung vao trong tdm G clia tam giac ABC . Biét tam giac A'BB' co dién tich bang 3

Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C".

6a3\/5 3a3\/7 3a3\/§ 3a3\/§

B. C. D.
7 8 8 8

Cau 2. Cho hinh lang tru ABC.4A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuéng can tai B va AC =2a. Hinh chiéu vudng
goc ctia A" trén méat phang (4BC) la trung diém H cua canh AB va AA' = a2 . Tinh thé tich ¥ caa khéi
lang tru da cho.

3 3
A.V:ag/g. B.V:“f. C.V=2a*2. D. V=d'3.

Cau 3. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a, AA':%. Biét rang hinh chiéu

A

vudng goc ctia diém A’ 1&n mat phang (ABC) la trung diém ctia canh BC . Tinh thé tich V' cla khéi lang try d6
theo a.
3 3
A.V:a3\/§. B. =24, C.y=39_, D.V=ad.
2 3 42
Cau 4. Cho hinh l&ng truy ABC.A'B'C' c6 day la tam giac vudng can dinh 4, AB=a, AA' =2a, hinh chiéu
vudng goc cia A' lén mat phang (A4BC) la trung diém H cia canh BC. Thé tich cia khéi lang try
ABC.A'B'C’ bing
3 3 3 3
4 14 7 3
A CV14 p, TV14 c. VT b, 3.
2 4 4 2
Cau 5. Cho hinh Iang tru déu ABC.A'B'C’ . Biét khoang céch tir diém C dén mat phang (ABC’) bang a, goc

\ . 1 \ )
gitta hai mat phang (4BC') va (BCC'B’) béng o v&i cosa =—=. Tinh thé tich khi lang tru ABC.4'B'C’ .

23
3 3 3 3
NERECACY gy =302 cr—aV2 Dy =342
4 2 2 8
Cau 6. Cho khéi lang tru tam giac ddu ABC.A'B'C' c6 A'B=a6, dwong thing A'B vudng goc véi dudng
thadng B'C . Tinh thé tich khéi lang tru da cho theo a .

3 3 3
A.a\/g. B. &’ /6. c. % D. 2%
3 4 4

Cau 7. Cholang tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh 2a, canh bén 44’ = 2a . Hinh chiéu vudng géc
cia A" Ien mit phdng (ABC) la trung diém BC . Thé tich cla khéi lang tru da cho la

A. a3\/§. B. 2a3\/§. C. 3a3\/§. D. 2a3\/g.

R . 2 .
Cau 8. Cho lang tru ABC.A'B'C" c6 day ABC la tam giac déu canh a, d dai canh bén bang ?a’ hinh chiéu

cta dinh 4’ trén mat phdng (ABC) trung véi trong tam cla tam giac ABC . Thé tich khéi lang tru ABC.4'B'C’
bang:

3 3 3 3
a3 B.a\/g. c.a\/g. D.a\/g.

A .
36 6 12 24

X 3 s ;
Cau 9. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C"' c6 day ABC la tam giac déu canh a, AA'ZTQ. Biét rang hinh chiéu

vudng goc clia A' 1én (ABC) la trung diém BC . Thé tich clia khoi lang tru ABC.A'B'C'la

39



a3.\/§ 3a3.\/§ a3.\/g 24’

A. . B. . C. . D. == .

8 8 2 3
Cau 10. Cho hinh lang try ABC.A'B'C' ¢c6 day la tam giac déu canh bang a, hinh chiéu vuéng géc clia A' 1én
mét phéng (ABC) trung véi trong tam G cla tam giac ABC . Biét khoang céch gitra BC va AA' béng %.
Thé tich khdi chop B'.ABC bang:

3 3 3 3
A.‘“B. B.‘“B. C.‘“B. D.a\/g.

36 9 18 12

Cau 11. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ c6 day ACBD la hinh thoi canh a, biét 4. ABC 1a hinh chép déu va
A'D hop véi mét day mot géc 45°. Thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D' 1a :

3 3
a\/g. C.a3\/§. D.a\/g.

12 3
Cau 12. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vuéng géc clia diém A4’ 1én
mat phang (ABC) trung véi trong tm tam giac ABC . Biét khoang cach gitra hai dwong thang 44’ va BC

A a. B.

bang # . Tinh thé tich V' cta khéi lang tru ABC.A'B'C’.

3 3 3 3

“‘/g. B.V:a\/g. C.V:“\B. D.V:“\B.

6 3 24 12
Cau 13. Tinh thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D' cé day ABCD 1a hinh thoi canh a, tam O va ABC =120°.
Goc gitra canh bén 44’ va mét day bang 60°. Pinh 4’ cach déu cac diém 4, B, D.

3 3 3

Ay =39 B.V:‘“/g. C.V:‘“/g. D.V=a\3.

2 6 2
Cau 14. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vuéng tai A, AB=a, AC =a~/3 . Hinh chiéu

vudng goc cua dinh 4’ 1én (ABC) trung véi tam clia dwdng tron ngoai tiép cha tam giac ABC. Trén canh AC

ATV=

lay diém M sao cho CM =2MA . Biét khoang cach gitra hai dwong thdng 4'M va BC bang %. Tinh thé tich
V cla khéi lang tru da cho.
3¢° 24°\3

3
a\/§_ B.V=d. c.v=>%. D. V= .
2 2 3

Cau 15. Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh day bang a. M la trung diém cta C’C, hai mat phang
(MAB), (MA'B’) tao v&i nhau mét géc 60°. Tinh thé tich clia khéi lang tru ABC.A'B'C'.
3 3 3 3
AL 5, V3 o O3 b, €3
2 4 3 2
Cau 16. Cho hinh chép §.4BC c6 day ABC la tam giac vudng tai 4. Hinh chiéu cia S 1én mat phang

(ABC) 1a trung diém H cla BC, AB=a, AC=a3, SB=a+2 . Thé tich clia khéi chép S.4BC béng

AT =

3 3 3 3
A O3 g Y6 c a3 p, “Y6.

2 2 6 6
Cau 17. Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh thang vuéng tai 4 va D, AB=AD=a, CD =2a. Hinh

3

chiéu cta dinh S 1én mat (ABCD) trang v&i trung diém cla BD. Biét thé tich t dién SBCD bang %.
Khoang cach tir dinh 4 dén mat phéng (SBC) 1a?
A B3 g, aV2 c. B3 p. 6

2 6 6 4

Cau 18. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la vudng canh «, hinh chiéu vudng goéc cia S trén mét
phang (4BCD) trung véi trung diém cla canh 4D; goi M 14 trung diém cta CD; canh bén SB hop
véi day goc 60 . Tinh theo a thé tich ctia khdi chép S.4BM .

@ JTs NG RNE NS

3 6 4 12

A.
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Cau 1. Cho hinh lang tru dong ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuéng tai 4, ACB =30°, biét goc gitra
. . . 1 R . . . 2 )
B'C va mat phang (ACC'A') bang « thda méan sina =—-—. Cho khodng céach gilra hai dwong thang A'B

25
va CC' bdng a~/3 . Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru ABC.A'B'C".
3
A V=a+6. B.V=3“2*/g. C.V=d3. D. V=24’3.
Cau 2. Cho khéi lang tru déu ABC.A'B'C' c¢6 canh day bang «. Khodng cach tr diém A' dén mat phing
(4B'C") bing 203 118 vich oga knéi lang tru 4 cho I
J19

3 3 3 3
A.‘“g B.‘“g C.‘“/3 p. 3%

4 6 2 2

Cau 3. Cho hinh lang tru dirng ABC.A'B'C’, biét day ABC la tam giac déu canh « . Khodng cach tr tam O cla
tam gidc 4BC dén mat phang (A'BC) bang %. Tinh thé tich khéi l&ng truy ABC.A'B'C’.

3 3 3 3
A.3a\/5. B.3a\/§. C_3a\/§. D_3a\/§.
8 28 4 16
Cau 4. Cho mét lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢c6 canh day bang a, goc gitra 4'C va mat phang day bang

60°. Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén c6 day la duong tron ndi tiép tam giac ABC va dinh la trong

tam cda tam giac A'B'C".
2 2 2 2
A S, _ra \/333' B. S, _ra \/333' C.s. _7a \/111' D. S, _ra \/111.
1 36 1 6 “q 6 1 36
Cau 5. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'c6 day ABC la tam giac vudng can tai A4, AC =22, biét goc githa AC’
va (ABC) bang 60° va AC'=4. Tinh thé tich V' cta khéi lang try ABC.A'B'C".

8 16 83 D. 83

A.V:_ B.V:_ C'V:_
3 3 3

Cau 6. Cho l&ng tru tam giac 4BC.4'B'C' c6 day la tam giac déu canh a, géc gitra canh bén va mét day béng
30°. Hinh chiéu ciia 4" 1&n (ABC) latrung diém I cia BC. Tinh thé tich khéi lang try
a3 a*\13 a’\3 a’\3

B. C. D.
2 12 8 6

Cau 7. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac déu canh bang 2. Hinh chiéu vuéng géc ctia 4’ 1én
mét phéng (ABC) trung véi trung diém H cta canh BC. Goc tao bdi canh bén 4’4 voi day bang 45° (hinh vé
bén). Tinh thé tich V' cla khéi lang tru ABC.A'B'C’.

A

STy
Sy

A.Vzﬁ. B. V=1. C.Vzﬁ. D.V=3.
24 8

Cau 8. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’' c6 day ABC |a tam giac déu canh a, hinh chiéu cia A4’ xudng
(ABC) la tam O dwong tron ngoai tiép tam giac ABC. Biét 44" hop voi day (ABC) moét géc 60, thé tich
khdi lang tru Ia
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a3\/§ 3a3\/§ a3\/§ a3\/§
. B. . C. . D. .

4 4 12 36
Cau 9. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’' c6 day la tam giac déu canh a. Do dai canh bén bang 4a. Mat
phéng (BCC'B') vuéng goc vei day va B'BC =30°. Thé tich khéi chop A.CC'B’ la:

3 3 3 3

. B. . C. . D. .
2 12 18 6

Cau 10. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng can tai A , canh AC:2x/§. Biét
AC' tao v&i mat phang (ABC) mot géc 60° va AC'=4 . Tinhthé tich V' cla khdi da dien ABCB'C’.

&3 16V3
Ay=2 B.y-16 C. V:i D. V:—\/_
3 3 3 3

A

Cau 11. Cho lang tru tam giac 4BC.4'B'C'céd dd dai canh bén bang 8a va khoang cach tir diém A dén céac
dwong thdng BB',CC’ lan lwot bang 2a va 4a. Biét goc gitra hai mat phing (ABB'A’) va (ACC'A’) bang 60°.
Tinh thé tich khéi lang tru ABC.4'B'C".

A. %ﬁa% B. 8/34°. C. 24\34°. D. 16V34’.

Cau 12. Cho lang try ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng tai B, duwong cao BH . Biét A'H L (ABC)
va AB=1,AC =2, 44"'=+/2 . Thé tich cta khéi lang tru da cho bing

A.@. B.ﬂ. C.@. D.ﬂ.

12 4 4 4 )
Cau 13. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C"' c6 day la tam gidc déu canh a, goc gilba canh bén va mat phang day
bang 30°. Hinh chiéu ciia 4" xuéng (4BC) la trung diém BC . Tinh thé tich khéi lang tru ABC.4'B'C".

a3 a3 5 a3

8 24 4

Cau 14. Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' c¢é ddy ABCD la hinh thoi canh a, ABC = 60° . Chan dwdng cao ha
tr B' trung v&i tam O cla day ABCD; goc gilra mat phang (BB'C'C) v&i day bang 60°. Thé tich lang try
bang:

3a°\3 24°\3 3(13\/5 3a’

B. C. D. 2%
8 9 8 4

Cau 15. Cho lang tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canha, hinh chiéu vuéng goéc cta diém A’ 1én mat
phéng (A4BC) trung voi trong tam tam giac ABC. Biét khoang cach gitra hai dwdng thang A4’ va BC bang

3
A. B. & C.
8

A

“43 . Tinh theo a thé tich cta khéi lang tru d& cho.
3 3 3 3
A.“‘/5 B.“‘/5 C.“*E D.“*E
3 24 6 12

Cau 16. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 AA' =2a, tam giac ABC vuéng tai C va BAC = 60°, géc gilra
canh bén BB’ va mit day (ABC) béng 60°. Hinh chiéu vuéng géc ciia B’ lén méat phing (ABC) trung voi
trong tam cuia tam giac ABC . Thé tich cta khéi t& dién 4’.ABC theo a bang
3 3 3 3
e B. 3L c. 24 p. e
208 26 26 208
Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudéng tai 4 va B, BC:%AD:a. Tam

giac SAB déu va nam trong mat phang vudng goc voi day; goc gitka SC va méat phang (4BCD) bang

a sao cho tana :g. Tinh thé tich khdi chép S.4ACD theo «
Cl3 Cl3 613\/5 613\/3
A. Vs.aco :?- B. Vs.aco :?- C. Vs aco :T- D. Vs aco :T-
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TAM GIAC - P1)

Cau 1. Cho khdi chép tam giac S.ABC c6 thé tich V. Cac diém M, N, P 1an lwot 14 trung diém cla SA, SB, SC.

Tinh thé tich khdi chép S.MNP.

A. 0,25V B. 0,125V C. 0,75V D. 0,5V

Cau 2. Cho khéi chép S.ABC cé thé tich bang 18. Cac diém M, N, P Ian lwot thudc SA, SB, SC sao cho MS =

MA, SN = 2NB, SP = 2PC. Goi Q la trung diém cta SN. Tinh thé tich khdi chép M.QPN.

A. 2 B. 1 C.3 D.6

Cau 3. Cho khéi chép S.ABC c6 thé tich béng 27. Cac diém N, P 1an lwot thudc cac canh SB, SC sao cho 3SN =

2SB, 3SC = 2SP. biém M thudc canh SA sao cho SA = kSM va khéi chép S.MNP c6 thé tich bang 4. Gia tri cua

kla

A.3 B. 4 C.2 D.6

Cau 4. Cho t&r dién ABCD co cac canh AB, AC, AD db6i mot vudng goc, AB =6, AC =7, AD =4. Cac diém M, N,

P twong &ng |a trung diém ctia BC, CD, DB. Tinh thé tich khéi t&r dien AMNP.

A.3,5 B. 14 C.7 D.6

Cau 5. Cho khéi chop S.ABC c6 thé tich bang 16. Tinh thé tich khdi chép C.MNP biét rang cac diém M, N, P
uuL U uu uuw UL

thda man diéu kién SA =2SM, 25C =3SP, 4SN =3SB.

A.2 B. 1 C.4 D.3,5

Cau 6. Cho hinh chép S.ABC, M Ia trung diém canh SA, N 1a diém trén canh SC sao cho SN = 3SC. Tinh ti s6 k

gitra thé tich khéi chép ABMN va thé tich khdi chép S.ABC.

A k=2 B k=2 C k=1 D. k=2
8 5 3

Cau 7. Khéi chép S.ABC c6 thé tich bang 18; G Ia trong tam tam giac SAB. Mé&t phang (a)chtra AG va song

song v&i BC cét SB tai M, cat SC tai N. Tinh thé tich khdi chép B.GMN.
A. 15 B.2 C.3 D.2,5
Cau 8. Khéi chop S.ABC c6 thé tich bang 9. M va N Ian lwot thudc cac canh AB, AC sao cho AM = 2AB, NC =
2AN. Tinh thé tich khbi chop S.MNCB.
A.6 B.7 C.8 D.5
Cau 9. Khdi chép S.ABC c6 thé tich bang 81. Cac diém M, N, P thudc cac canh SA, SB, SC théa man diéu kién
SM_SN _SP_2 . Tinh thé tich khdi chép H.MNP vé&i H 1a tam dwéng tron néi tiép tam giac ABC.
S4 SB SC 3
A.8 B. 16 C.4 D.9
Cau 10. Cho khdi tir dién cé thé tich bang V. Goi V' 1a thé tich khéi da dién cé cac dinh la cac dinh la trung diém
!

cac canh cla khdi t& dién da cho. Tinh ti s6 7

1 5

1 2

A — B. — C. = D. =

2 4 3 8
Cau 11. Khdi tr dién S.ABC co thé tich bang 18. Cac diém E, F 1an luot thudc cac canh AB, BC sao cho BA =
3BE, BC = 4FC. Thé tich khéi chép S.AMFE véi M 14 trung diém ctia SC.
A5 B. 4,25 C.6,75 ~ D.45
Cau 12. Hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vubéng céan tai B, AB = a. Bwdng thang SA vubéng goc véi mat
phéng (ABC), géc gitra dwdng thdng SB va mét phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop M.ABC vé&i M la
trung diém cla SB.

3 3 3

A. £a3 B. £az3 C. £a3 D. £a3

2 4 12 6
Cau 13. Hinh chép S.ABC co day la tam giac ABC théa man AB = 2a, BC = 4a, AC = 2\/§a. Canh bén SA
vubng goc véi day va SA = 2a. Goi M, N 1an lwot & hinh chiéu vudng géc clia A trén SB, SC. Tinh thé tich V cla

khédi chép S.AMN.
A. ch B. ﬁcﬁ C. ﬁcﬁ D. ch
9 2 3 12
Cau 14. Khéi chop S.ABC cd thé tich bang 90. Cac diém M, N, P Ian lwot thudc cac canh AB, AC, SA sao cho
AM = MB, AN = 2NC, SA = 3SP. Tinh thé tich khéi chép S.MNP.
A. 10 B. 18 C.30 D. 20
Cau 15. Khéi chop S.ABC c6 thé tich bang 18. Cac diém M, N, P 1an Iwot 1a trong tdm cac tam giac SAB, SAC,
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SBC. Thé tich khdi chop S.MNP 1a
A. 2 B. 1 C.3 D. 4

Cau 16. Cho hinh chép déu S.ABC c6 SA = 3a. D thudc canh SB va DB = a. Mt phang (a)cht'fa canh AD va
song song v&i BC cat SC tai E. Tinh ti sb gitra thé tich khéi tir dién S.ADE va thé tich khéi chép S.ABC.
2 4 1 1
A — B. — C. — D. —
9 9 3 4
Cau 17. Hinh chép S.ABC c6 ABC la tam giac vudng can tai A, AB = AC = a, SC vubng goc voi mat (ABC) va
SC = a. Mat phang qua C, vuéng goc véi SB va cat SA, SB lan lwot tai E, F. Tinh thé tich khéi chop S.CEF.
3 3 3 3
2 2
a'\2 B. & 2 c. L p. L
12 . 36 36 . 12 . ]
Cau 18. Tt dién ABCD co thé tich V = 18. G la trong tdm tam giac BCD, M la trung diém CD. Thé tich khoi chop
AGMC la
A 2 B. 1 C.3 D.6
Cau 19. Cho tL’f dién EFGH co6 EF, EG, EH d6i mQt vuéng goc th(’)a’mén EF =‘6, EQ =8, EH =12. Goi |, J twong
(rng la trung diém clia FG, FH. Khoang cach tir diem F dén mat phang (EIJ) gan nhat vai gia tri nao sau day
A. 2,22 ] B. 1,11 i C. 4,45 D. 1,48
Cau 20. Khoi chop S.ABC co6 thé tich bang 54. Goi G va H lan Iwot la trong tdm cac tam giac SBC, ABC, mat
phang (& )chtra AG va song song vé&i BC cét SB, SC 1an Iwot tai |, J. Tinh thé tich khdi chop H.AL.

A. 16 B. 8 ) C.15 D. 18
Cau 21. Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SA = 2a va SA vudng goc voi day (ABC). Goi M,
N Ian lwot 14 trung diém ctia SA, SB va P |a hinh chiéu vudng goc clia A 1én SC. Tinh thé tich khéi chép S.MNP.
3 3 3 3

A. £az3 B. £az3 C. £a3 D. £a3

30 6 15 10
Cau 22. Hinh chép S.ABCD c6 day BCD la tam giac vudng tai C véi BC = a;CD = a\/g. Hai mat phang (ABD),
(ABC) cuing vudng goc voi mat phang (BCD). Biét AB = a va M, N Ian Iwot thudc cac canh AC, AD sao cho AM =
2MC, AN = ND. Thé tich khoi chép A.BMN bang

24’3 a3 a3 a3
B. C. D.
9 3 18 9

A

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TAM GIAC - P2)

Cau 1. Khi tang ca ba canh day ctia mét khéi chop co day la tam giac déu 1én hai lan con duong cao cla khéi
chop gitr nguyén thi thé tich cta khéi chop tang bao nhiéu lan?
A. 4. , ~ B.2. ~C. 8. ‘ ~ D.o5
Céau 2. Cho khoi chop tam giac deu. Neu tang canh day 1én hai lan va giam chieu cao di bon lan thi thé tich cua
khoi chop do sé: . R ;
A. Khéng thay dbi. B. Tang 2 lan. C. Gidam 3 lan. D. Gidm 2 lan.
Cau 3. Cho khdi tr dién ABCD c6 thé tich V' va diém E trén canh AB sao cho AE =3EB. Tinh thé tich khéi
te dien EBCD theo V' .
AL B. L. c.”.
4 2 3
Cau 4. Khéi tir dién 4ABCD c6 AB, AC, AD dbi mot vudng gécva AB=a; AC =2a; AD =3a . Céc diém M, N,
P th& tw thudc cac canh AB, AC,AD sao cho AM =2MB, AN =2NC, AP = PD. Tinh thé tich khéi t& dién
AMNP .
3 3 3
A 2 B 2¢ C. &. D. &
9 3 9

Cau 4. Hinh chép S.ABCDc6 dayABCD la hinh wvudéng canh 2a,SA=a,SB=a\/§. Biét
rang(SAB) L(ABCD). Goi M, N 1an luot la trung diém clia cac canh 4B, BC. Tinh theo a thé tich cta khdi
chép S.BMDN .

3 3 3
A.“‘/g. B.“‘/g. C.24°3. D.“‘/g.

6 3 4
Cau 5. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang V' . Goi M la trung diém canh BB', diém N thudc canh
CC’ sao cho CN =2C'N . Tinh thé tich khbi chép A.BCNM theo V .

AT us B.V 4 C. Vv Sl D.V a4

ABCNM — - ABCNM — - ABCNM — - ABCNM —
12 18 18

Cau 6. Cho t&r diéen ABCD cé cac canh AB, AC va AD d6i mét vudng géc voi nhau; AB=6a, AC="Ta va
AD=12a. Goi M ,N , P twong (rng la trung diém cac canh BC, CD, BD. Tinh thé tich V' cla t& dién
AMNP .

21 ,

A V=2ld. B.V:Ta. C.V=56a". D.V=7a.

p. L.
5

Cau 7. Cho tlr dién ABCD. Goi B' va C' 1an luot |4 trung diém ctia AB va AC . Tinh ti s6 thé tich cla khéi t&r
dién AB'C'D va khéi t&r dien ABCD .
1

A —. B.l. C.l. D.l.
6 8 2 4

2 2 V
Cau 8. Hinh chép S.ABC c6 M la trung diém SB va N 1a diém thudc canh SC sao cho SN = 2SC. Tinh —-4MY

S.ABC
A. VS.AMN =l B. Vs aun :%. C. Vs.aun 9. D. Vs.ann :l.
VS.ABC 3 Vs asc 3 Vs.asc Vs.asc 2

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD . Goi I, J, K, H 1an lwot 1a trung diém cla cac canh S4, S4, SC, SD. Tinh thé
tich khéi chép S.4BCD biét thé tich ctia khdi chop S.IJKH 1a 1.

A. 16. B. 8. C. 2. D. 4.

Cau 10. Cho lang tru ABC.A'B'C’' . Goi M, N lan lwot 1a trung diém ctia CC’ va BB' . Tinh ti sb Vapcy
ABC.A'B'C'

Al B.l. L D.z.

6 3 2 3

Cau 11. Hinh chép S.4BC, trén cac canh S4, SB, SC lan luwot 14y cac diém M, N, P sao cho

S 2, SB _ 3, 5C_ 4 . Biét thé tich cta khdi chop S.4BC bang 1. Tinh thé tich cta khéi da dién MNPABC

SM SN SP
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5 3 1 523

A — B.— . C.— —
24 4 24 24
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi va cé thé tich bang 2. Goi M, N lan lwot 1a cac
diém trén canh SB va SD sao cho i—j‘g: ?Z =k .Tim gia trictia k dé thé tich khdi chop S.AMN bang %
A k=L 5 k=32, c.k=t. p. k=2
8 4 4 2

Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 1a V' biét M,N,P lan lwot thudc cac canh S4,SB,SC sao cho
SM = MA,SN =2NB,SC =3SP. Goi V' 1a thé tich ciia S.MNP . Ménh dé nao sau day dung?
N By =L c.v=2. p.yv =",
6 12 9 3
Cau 14. Cho khdi chép SABC cb thé tich badng 5a°. Trén cac canh SB, SC 1an lwot lay cac diém M va N sao

cho SM =3MB, SN =4NC . Tinh thé tich ' cla khdi chép AMNCB .
A V—ga B. V—Za CV=ad. D.V=2a.
Cau 15. Cho khdi t& dién co thé tich V. Goi V' 1a thé tich cla khdi da dién cé cac dinh |a cac trung diém cla

!

céac canh t&r dién da cho. Tinh ty sé V7

LA B. -2, c. .3 p. -1,
Vo4 vV o8 vV o8 Vo2
Cau 16. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day la hinh binh hanh va c6 thé tich bang 1. Trén canh SC |4y diém E
sao cho SE =2EC . Tinh thé tich V' cta khéi t& dién SEBD .
A.V:l. B V=2 C.V:l. D.V:l.
3 3 6 12

Céau 17. Cho tw dlen déu ABCD c6 canh bang 2cm. Goi M Ia trung diém canh AB va N 1a diém thudc canh CD
sao cho NC =—2ND . Mé&t phang («)chira MN va song song véi canh AC, cat canh AD tai K va cat
canh BC tai H. Thé tich clia khdi da dién cé tat ca cac dinh l1a cac diém B, D, N, H, M, K béng

A N2 g V2 c W2 o 1INV2

cm . cm . cm :
27 ) 27 216 ] 216
Cau 18. Cho khdi chép S.ABC c6 day la tam giac vuéng tai A, AC = 2AB = 2a. Hinh chiéu cla S trén méat phang

(ABC) la trung diém clia doan thang BC va goc glua cac méat phang (SAB) va (ABC) bang 60°. Goi M, N 1an
lwot 1a cac diém sao cho BM 2AS CN 3AS Tinh thé tich ctia khéi da dién ABCSMN.

A %cf B. %cf c. 234° D. 334°

Cau 19. Cho t» dién déu cb chiéu cao bang h, & ba goc ca ti dién nguoi ta
cat di céq t&r dién déu bang nhau, co do dai ‘béng X Qé khoi da dién con lai cé
thé tich bang mét nira thé tich khéi tir dién déu ban dau. Tim x.

3 3 )
NG o M6 T .
6 2 { Lo ) J
6 6 f 1
C. Zh\/g D. x:h\/g o
6 2 &
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TAM GIAC - P3)

Cau 1. Khi tdng ca ba canh day ctia mot khéi chop co day la tam giac déu 1én hai 1an con dwéong cao cdia khdi
chép gi¥ nguyén thi thé tich ctia khdi chép téang bao nhiéu 1an?

A 4. B. 2. C. 8. l

n DN

Cau 2. Khi tang do dai dwong cao cua mét hinh chop day tam giac 1én 2 lan va gidm méi canh day clta no
xudng 2 lan thi thé tich khdi chép sau dé tang hay gidm bao nhiéu lan so v&i ban dau?
A. tang 4 lan. B.tang 2 lan. C. gidam 2 lan. D. khoéng dbi.
Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 1a V' biét M,N,P lan lwot thudc cac canh S4,SB,SC sao cho
SM = MA, SN =2NB, SC =3SP . Goi V' 1a thé tich ciia S.MNP . Ménh d& nao sau day dung?
A. V’:Z. B.V'= 1 C. V’:K. D. V’:K.

6 12 9 3
Cau 4. Cho t&» dién ABCD. Goi B’ va C' lan lwot 1a trung diém clia 4B va AC. Tinh ti sé thé tich cla khdi tir
diéen AB'C'D vakhéi tir dién ABCD.
A.l. B.l. C.l. D.l.

6 ] 8 . ) 2 . 4 ]
Cau 5. Cho khdi chép S.4BCD, cac diem M ,N,P,Q lan lwot la trung diém cla cac canh SA4,SB,SC,SD. Ti s0
thé tich ctia khéi chop S.MNPQ va khéi chép S.ABCD la
AL B. . c. L. D. L.

16 8 2 4
Cau 6. Cho khéi chép S.ABCD cb thé tich bang 1 va ddy ABCD la hinh binh hanh. Trén canh SC |3y diém E
sao cho SE =2EC. Tinh thé tich V' cla khoi tiv dién SEBD .

A.V:l. B.V:l. C. V—1 D. V—2

6 3 12 3
Cau 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=a,SB=b,SC =c va ASB=BSC =CSA=60. Tinh thé tich khdi chop
S.ABC theo a,b,c.

V2 V2 V2 o

) . B. —abc. C. —abc. .
12abc 12 4 4abc

Cau 8. Cho t&» dién ABCD. Goi G 1a trong tdm tam giac BCD, mat phang (P) chira canh CD va di qua trung
diém E cta AG, (P) cit AB tai N. Goi thé tich clia hai t& dién ACDN va t& dién BCDN 1an luot 1a V, va

1

Y
V, . Tinhty s6 —.
v,

AL B L. c. 2. p. L.
3 2 3 4

Cau 9. Cho t&r dien ABCD c6 thé tich badng 12. Goi A’ 1a diém trén dwdng thang d di qua diém C va song
song véi 4B sao cho A, A' cung phia so véi mat phdng (BCD). Goi ¥ 1a thé tich phan chung cla hai khéi tr
dién ABCD va A'BCD. Tinh thé tich V', biét AB=34'C.
A. V=6 B. V=2 C.V=3. D.V=4.
Cau 10. Cho hinh chép S.4ABC c6 thé tich V. Goi P, Q lan lwot 1a trung diém cta SB, SC va G la trong tam
tam giac ABC . Tinh thé tich ¥, ctia khéi chop G.APQ theo V.

3

AV =Ly BV, =y C.V =1y D.V, ==V .
8 12 6 8

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. M va N theo th tw 1a trung diém cta S4,
SB . Ti s6 thé tich VSCM.

S.CDAB

A B.2. c.
8 8

NG
N | —
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Cau 12. Cho hinh chép S.4BCD c6é day ABCD la hinh thoi canh 2a; SA=SB=SC=2a, M la trung diém
cta canh S4; N la giao diém clGa duwdng thdng SD va mét phang (MBC). Goi V.V, l1an lwot la thé tich cla cac
khéi chop S.ABCD va S.BCNM , Ty sb % la?

L B.>. c 1. p. L.
6 8 8 4

Cau 13. Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang a, SA=a va SA vudéng géc

A

v6i mat phang (4BC). Goi M va N 1an luot Ia hinh chiéu vudng géc cia A trén cac dwong thing SB va

SC . Ti sb thé tich ctia khdi chép S.AMN va S.ABC bang:

AL B. L. c. L. p. L.
2 3 6 4

Cau 14. Cho khéi chép S.ABC. Goi M la diém trén doan SB sao cho 3SM =MB, N la diém trén doan AC

sao cho AN =2NC . Ti s6 thé tich khéi chép M.ABN va S.ABC béang

AL B. 2. c. <. p. L.
9 9 2 4

Cau 15. Cho hinh chép S.ABC cé ASB = CSB =60°,84 =SB =1;SC = 3. Goi M 1a diém trén canh SC sao cho
3SM = SC. Khi d6 thé tich ctia khbi chép S.ABM béng
6 3 2 2
A Yo s 3 o V2 o V2
36 36 ‘ 12 4 ,
Cau 16. Hinh chép S.ABC c6 thé tich V, goi H, K Ian Iwot 14 trung diém cta SB, SC. Tinh thé tich khdi chop
S.AHK theo V.

|4 |14 V |4
A — B. — C. — D. —

2 4 ) 1’2 . 6
Cau 17. Chp tr dién ABCD. M la mét diém ndm trong t&r dién, bon mat phéng chu’a M lan lwot song song v@i
cac mat phang (BCD), (CDA), (DAB), (ABC) chia khai tir dién ABCD thanh cac khoi da dién trong d6 c6 bon khoi
tlr dién coé thé tich lan lwotla 1, 1, 1, 8. Thé tich cla khdi t&r dién ABCD bang
A. 121 B. 64 C.125 D. 100
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TAM GIAC — P4)

Cau 1. Cho khéi t& dién ABCD c6 thé tich bang 18. Goi N, P 1an Iwot | trung diém ctia BC, CD, M 1a diém thudc

canh AB sao cho BM = 2AM, mat phang (MNP) cét canh AD tai Q. Thé tich khéi da dién 16i MAQNCP Ia

A7 B.8 C.9 D.5

Cau 2. Cho khéi tiv dién OABC véi OA, OB, OC ddi mét vudng goc va OA = a; OB = 2a; OC = 3a. Goi M, N Ian

lwot 14 trung diém cdia hai canh AC, BC. Thé tich cla khéi tir dién OCMN bang

A. Ea3 B. la3 C. gcf
4 4 3

Cau 3. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 d6 dai canh day bang a, canh bén bang 2a. Goi | la trung diém

clia canh BC, tinh thé tich V cta khdi chép S.ABI

a1 a1 a1 a1
8 6

D. &’

A. B C. D.

12 24
Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich V, goi M, N, P lan lwot 13 trung diém clia cac canh AB, BC, CA. Céc
2 . . UL uuuL uuu U uuL i 2 .. . 3
diém G, H, Kthéa man 585G = SM;6SH = SN;7SK = SP . Tinh theo V thé tich khéi chép S.GHK

A V=L BV = c.v =2 D. V' =
96 240 480 840
~ ~ P . b « R > A « R ~ SN 2 1%
Cau 5. Cho hinh chép S.ABC, goi M la trung diém cta SA, lay diem N trén canh SB sao cho §=§ Mat

phéng (P) qua MN va song song véi SC chia khdi chop thanh hai phan. Goi V] l1a thé tich cta khéi da dién chira

R . V.
dinh A, ¥V, la thé tich ca khdi da dién con lai. Tinh ti s6 L.
2

h 71 s h_ 1 ch_7 p. h_?
"V, 16 v, 18 v, 11 "V, 9
Cau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 trléutich pﬁgg 48, diém M la trung diém canh AB, lay cac diém N, P, Q théa

mén diéu kien AC =4 AN =4PC,CQ+2BQ = 0. Tinh thé tich khbi chép S.MNPQ.
A. 24 B. 14 C.8 D. 16

Cau 7. Cho khéi chop S.ABC c6 thé tich biing 48, tam giac ABC la tam giac d&u, SA =~/34Bva SA vudng goc
v&i mat phang day (ABC). M va N lan lwot 1a hinh chiéu vudng géc cla A trén cac dwdng thang SB va SC. Tinh
thé tich khdi chép S.AMN.

A. 27 B. 18 C. 14,5 D. 15

Cau 8. Cho hinh chop S.ABC c6 SC = 2a, canh SC vudng goc véi (ABC), day ABC la tam giac vuéng can tai B

va AB = a2 . Mt phing (P) qua C va vudng géc voi SA cét SA, SB Ian Iuot tai D, E. Tinh thé tich khdi chop
S.CDE.
2 3 3 3 3
A 2L B. L c. 2% p. 2%
9 9 9 8
Cau 9. Cho ttr dién 4BCD . Mat phéng («) song song v&i AB va CD cét cac canh AD;DB;BC;CA

N . Lo MA 1 s . £ a . Y U
lan lwot tai M;N;P;Q. Gia st %25, mat phang («) chia khoi t&r dién 4BCD thanh hai phan. Tiso

thé tich 2 caa hai khéi da dién ABMNPQ va CDMNPQbang:
2

L B. L. c. L. D. >

20 3 2 16

Cau 10. Cho t& dién ABCD c6 thé tich bang 90, trén cac canh BC, BD, AC lan luot 14y cac diém M, N, P sao
cho BC = 3BM, 2BD = 3BN va AC = 2AP. Mat phang (MNP) chia khéi t& dién ABCD thanh hai phan, phan nhé
hon c6 thé tich bang

A. 38 B. 40 C.36 D. 42

Cau 11. Cho khéi t&r dién déu ABCD c6 thé tich bang 16. Goi M, N, P, Q Ian lwot |a trung diém cta AC, AD, BD,
BC. Thé tich khéi chép BMNPQ bang

A. 6 B.8 C.4 D.6,5

Cau 12. Cho khéi tir dién ABCD c¢6 canh bang a. Goi M, N la trung diém cac canh AB, BC va E la diém thudc tia
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dbi cua tia DB sao cho BD = kBE. Tim k dé& mé&t phang (MNE) chia khéi tir dién thanh hai khéi da dién trong d6
11424

294

A k=12 B.k=5 C.k=4 D.k=6
Cau 13. Cho tr dién ABCD va ba diém M, N, P 1an lwot thudc cac canh BC, BD, AC sao cho BC = 4BM, BD =
2BN, AC = 3AP. M4t phang (MNP) cat AD tai Q. Tinh ti s6 thé tich hai phan khéi t& dién ABCD bi chia b&i mat
phang (MNP).

2 7 5 1
A = B. — C. — D. —

3 13 13 3
Cau 13. Cho t& dién S.ABC, M va N la cac diém thudc cac canh SA, SB sao cho MA = 2SM, SN = 2NB, mat

phang (o )qua MN va song song véi SC chia khéi chop thanh hai khéi da dién. Goi ¥, 1a thé tich caa khdi da

khéi da dién chiva dinh B c6 thé tich béng

dién chira dinh A, 7, 1a thé tich cda khéi da dién con lai. Tinh ti sb 71
2
4

A.0,8 B. 1,25 C.0,75 D. 5

Cau 14. Cho tr dién déu ABCD canh a, mat phang (a)chu’a canh BC cét canh AD tai E. Biét goc gitra hai mat
2 ~ y X ~ , . 5\/5 . 2 s > . - A ~ ” A A
phang (a) va (BCD) co sb do la ¢ véi tanp == Goi thé tich ctia hai t&v dién ABCE va tt dién BCDE lan

V
lwotla ¥, va V,. Tinh tis6 —-
2

3 1 5 3
A — B. — C. — D. —
8 8 8 5

Cau 15. Cho khéi tir dién déu ABCD c6 thé tich V. Goi M la trung diém ctia BC, N la diém thuéc canh CD
thdéa man CN =2ND, G la trong tam cla tam gidc 4BD. Mat phang (MNG) chia khéi tr dién 4BCD thanh

hai khéi da dién. Goi ¥, 1a thé tich khéi da dién chira dinh A. Tinh %

a4 B. 3L, c. 2L p. &
60 60 60 60
Cau 16. Cho tr dién déu ABCD cé canh béng V2. Goi M, N 13n lwot Ia trung diém cutia cac canh AB,BC va
E la diém dbi xtng véi B qua D. Mét phdng (MNE) chia khéi tt dién thanh hai khéi da dién, goi V' la thé
tich khéi da dién chtra dinh 4 (tham khao hinh v&). Khi d6 V' béng:
A N2 5. L. c. 1L, p. 112
27 54 27 54
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TAM GIAC - P5)

Cau 1. Cho khdi chép S.ABC ¢6 SA = 6;SB = 2;SB = 2;SC = 4; AB = 2:/10va SBC =90°, ASC =120°. Mat

. 5 . . vV
phang (P) qua B va trung diém N clia SC, vudng géc véi mat phang (SAC) cét canh SA tai M. Tinh ti s -8
S.ABC
1 2
A. 0,25 B. 0,4 C. — D. —
6 9

Cau 2. Hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA vudng goc voi mat phang day. Goi M 13 trung
diem cua BC. Mat phang (P) di qua A va vudng goc véi SM cat SB, SC lan lwot tai E, F sao cho
Vs isc =4V or - Tinh thé tich V ctia khdi chop S.ABC

A. 0254 B.0,54° C.0254° D. &’
Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c6 SA, SB, SC dbdi mdt vuéng goc véi SA = a, SB = 2a, SC =3a. Goi M, N, P, Q
theo th( tw 1a trong tam cac tam giac ABC, SAB, SBC, SCA. Tinh thé tich khéi t& dién MNPQ theo a.
3 3 3 3
2@ L c. 24 p.
27 27 9 9
Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich bang 18. Diém M la trung diém AB va diém N thudc canh BC sao cho
BC = 4 NC. Tinh thé tich khdi chép S.CNP.
A. 1,5 B.2 C.3 D.2,5
Cau 5. Cho khéi t& dién déu ABCD c6 thé tich bang 90. Goi M, N, P, Q lan lwot 1a trung diém AC, AD, BD, BC.
Tinh thé tich khdi chép A.MNPQ
A. 225 B. 15 C.30 D. 24
Cau 6. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC v&i M, N 1an lwot |a trung diém cta BC, SM. Mé&t phéng (ABN) cat
SC tai E. Tinh thé tich khéi chép S.ABE khi khdi chop S.ABC c6 thé tich bang 90.
A. 16 B. 30 C.32 D. 25
Cau 7. Cho t&» dién OABC c6 OA = a, OB = 2a, OC = 3a ddi mét vudng géc v&i nhau tai O. LAy M 1a trung diém
cta canh AC, N nam trén canh CB sao cho 3CN = 2CB. Tinh thé tich khbi chép OAMNB.
A. ch B. la3 C. icf D. la3
3 3 3 5
Cau 8. Cho t&r dién ABCD c6 cac canh AB, AC, AD déi mét vuéng géc va AB = 3, AC =6, AD = 4. Goi M, N, P
lan lwot 14 trung diém ctia BC, CD, BD. Tinh thé tich khéi chép AMNP.

A 3 B. 12 C. 1 D.2
Cau 9. Hinh chop S.ABC c6 ASB = BSC = C'SA = 60°va SA = 2; SB = 3;SC = 7. Tinh thé tich khéi chép S.ABC
A 42 B. 74/2 C.5 D. 63

Cau 10. Hinh chop déu S.ABC canh a co E, F twong (ng la trung diém cac canh SB, SC. Mat phang (AEF)
vudng goc véi mat phang (SBC). Tinh thé tich khdi chop S.ABC

a*\6 5 a5 c a3 5 a5

12 -8 24 - 24

Cau 11. ChO,tl:I’ dién ABCD c6 M, N, P lan lwot thudc cac canh AB, BC, CD sao cho MA = MB, NB = 2NC, PC =
2PD. Mat phang (MNP) chia tt dién thanh hai phan. Goi T la ti s6 thé tich clia phan nhd chia cho phan Ién. Gia
tri cia T bang

19 26 13 25
A — B. — C. — D. —

26 45 25 43

Cau 12. Biém M nam trén canh SA, diém N nam trén canh SB cla hinh chép tam giac déu S.ABC sao cho MA =
2SM, SN = 2NB. Mat phang (a)qua MN va song song voi SC chia khdi chop thanh hai phan c6 i s6 bang

A

(phan chtra dinh A/ phan con lai)

A. 1,25 B.1,2 C.14 D. 1,45

Cau 13. Cho ti dién déu ABCD c6 cac canh bang a, goi M, N 1&n Iwot 1 trung diém cac canh AB, BC, E la diém
ddi xtrng v&i B qua D. Mat phang (MNE) chia khéi tir dién ABCD thanh hai khéi da dién, trong d6 khéi da dién
chira dinh A c6 thé tich bang

A 7243 5 11324° c 1324° 24°

. . D.
216 216 216 18

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day BCD la tam giac vudng tai C, BC =a;CD = a\/g. Hai mat phéng
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(ABD) va (ABC) cuing vudng goc v&i mat phang (BCD). Biét AB = a, M va N Ian Iwvot thudc canh AC, AD sao cho
AM = 2MC, AN = ND. Tinh thé tich khbi chép A.BMN
2\/§a3 \/§a3 \/§a3 \/§a3
B. C. D.
9 3 9 18

Cau 15. Hinh chop tam giac S.ABC c6 ASB = CSB =60° ASC =90°va SA = SB = 1; SC = 3. Goi M 14 diém
trén canh SC sao cho 3SM = SC. Tinh thé tich khbi chép S.ABM

2 3 6 2
R s 3 c Yo b V2

12 36 ‘ 36 , 4

Cau 16. Khoi tir dién ABCD co thé tich bang 60, tinh thé tich khéi da dién co cac dinh la trung diém cac canh
cla khoi tr dién da cho.
A. 30 B. 20 C.25 D. 32
Cau 17. Hinh chép S.ABC c6 SA = 4; SB = 5;SC = 6 va ASB = BSC =45°, CSA=60°. Cac diém M, N, P thda

man AB 4AM BC 4BN CA 4CP Tinh thé tich khbi chop S.MNP
128 35 245 3542
A. 1282 B. == c. == D. 35V2
) 8 32 )
Cau 18. Khoi t&r dién OABC co6 OA, OB, OQ d6i mot vudng goc va OA = a, OB = 4a, OC = 3a. Goi M, N lan lwot
la trung diém ctia AC, BC. Tinh thé tich khbi chép OCMN.
2 3 3
A Zd B. L c 3% p. &
/e 2 x 4 * 4
Cau 19. Cho khoi tllv,dién ABQD cé thé tich béng 2017. Goi M, N, P, Q lan lwot la trong tdm cac tam giac ABC,
ABD, ACD, BCD. The tich khdi t&r dién MNPQ gan nhat gia tri nao
A. 74 B.75 C. 68 D. 65
Cau 20. Hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng can & B, AC = a~/2 va SA vudng goc véi mat phang
(ABC), SA = a. Goi G la trong tam tam giac SBC, mat phdng (« )qua AG va song song vé&i BC chia khdi chép
thanh hai phan. Goi V |a thé tich khéi da dién khéng chira dinh S. Tinh V.
4q° 4q° 54° 24’
A — B. — cC.— D. —
9 27 54 9

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TU GIAC - P1)

Cau 1. Hinh chép S.ABCD c6 thé tich V va day la hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P lan lwot la cac diénj thuéc
SA, SB, SC sao cho SM = SMA, SN = NB, SP = 2PC. Mat phang (MNP) cat SD tai Q. Tinh thé tich khoi chép
S.MNPQ

7 V 5V 11V
A —V B. — C. — D. —
36 4 9 36
Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh, P |4 trung diém cGa SC, M va Q Ian lwot thudc
\ . . V.
cac canh SA, SD sao cho SA = 3SM, SQ = 2QD. Mt phdng (MPQ) cét SB tai diém N. Tinh —2272
S.ABCD
5 10 11
A — B.0,5 C. — D. —
63 63 72

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich V va day Ia hinh binh hanh, mat phang qua A, M, P cat canh SC tai N
véi M, P la cac diém thudc cac canh SB, SD sao cho SB = 2SM, 2SD = 3SP. Tinh thé tich khéi t& dién
ABCD.MNP

23 7 7 13
A —V B. —V c.—V D. —V

30 30 15 ’ 20
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh ABCD, O la giao diém hai dwong chéo AC, BD. Goi K
la trung diém cua SC, | 1a giao diém clia SO va AK. Mat phang (P) di qua | va song song v&i day cat cac canh
SA, SB, SC, SD lan lvot tai M, N, P, Q. Tinh ti $6 Vs, khi khéi chop S.ABCD co thé tich bang 27.
A 8 B. 12 C.10 D.15
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh binh hanh. M la trung diém ctia canh SC, mét phang (P) di qua A,
M song song v&i BD chia khéi chop thanh hai phan, trong d6 V, la thé tich khéi da dién chira dinh S. Biét khdi
chop S.ABD c6 thé tich bang 30, tinh thé tich V.
A. 20 B. 30 C.25 D. 24
Cau 6. Hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh chi¥ nhat, AB =a; AD = a\/g. Canh SA = 2a va vubng goéc
v&i mat phang day. Mat phéng (o )qua A va vudng goc voi SC cét SB, SC, SD Ian lwot tai H, I, K. Tinh thé tich
V cla khéi chép S.AHIK

84’3 64’3 124’43 4a°\3
A. B. cC.——— D.
35 35 35 35

Cau 7. Hinh chép S.ABCD c6 SA vuéng géc véi day (ABCD) va ABCD la hinh vudng canh a, géc gitva SC va
mét phang (ABCD) béng 45°. M&t phéng (& )qua A vudng géc v6i SC va chia khéi chép thanh hai khéi da dién.
Tinh thé tich khéi da dién chira dinh S khi khdi chép S.ABCD c6 thé tich bang 60.

A. 24 B. 20 C. 30 D. 25

Cau 8. Cho hinh chép déu S.ABCD cé canh day bang a, goc gitva mat bén va mat day bang 45°. Goi M, N, P

lan lwot 14 trung diém ctia SA, SB va CD. Tinh thé tich khi tir dién AMNP theo a.

3 3 3 3
a a a a

A — . — L — . —
48 96 . 32 24
Cau 9. Hinh chop S.ABCD c6 day la tw giac 16i véi O la giao diém cta AC va BD. Goi M, N, P, Q la trong tam

cac tam giac SAb, SBC, SCD, SDA. Tinh ti sé M.
S.ABCD
A.8 B.9 C.13,5 D. 6,25
Cau 10. Hinh chép S.ABCD c6 thé tich bang 36, day ABCD Ia hinh chi¥ nhat, SA vudng géc véi day. Goi M, N
lan lwot 14 trung diém ctia AD va SC, | 1a giao diém clta BM va AC, tinh thé tich khdi chép ANIB.
A 4 B.3 C.8 D.6
Cau 11. Hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan lwot 14 trung diém cuta cac canh SA,

SD. Mét phang (& )chtra MN va cét cac tia SB, SC 1an Iuot tai P, Q. Ky hiéu thé tich khéi chop S.MNPQ Ia

R gy K e by 3 > X SP
thé tich khoi chép S.ABCD la V. Tinh ti s6 <5 sao cho V' =2V.
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3 -1 J5-1 J6-1
4 2 2
Cau 12. Cho khéi chép t& giac déu S.ABCD. Mat phang (a)di qua A, B va trung diém M cta SC chia khéi chop

thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich khéi da dién chiva dinh S biét khéi chép S.ABC bang 24.
A. 18 B. 20 C. 16 D. 20
Cau 13. Hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, AB = a, AD = 3a, SA vudng goc véi day (ABCD).

A.0,5 B.

. < 3 . ]
Goc gitba SB va (ABCD) bang 60°, diém M thudéc SA sao cho AM 24, mat phang (BCM) cat SD tai N.
Tinh thé tich khdi chép S.BCMN

5a3\/§ B 10a3\/§ c a3\/§ D a3\/§
9 9 C 27 3

Cau 14. Hinh chép déu S.ABCD cé dd dai canh bén va canh day déu bang a. Goi M, N, O lan lwot 1a trung diém
SC, SD, AC. Tinh thé tich khéi chép S.OMN khi khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 32

A 2 B. 4 C.6 D.8

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich bang 18, day ABCD la hinh binh hanh. Diém M thuéc canh SD sao
cho SM = 2MD, mét phang (ABM) cét SC tai N, tinh thé tich khéi chép S.ABNM

A9 B. 10 C.6 D. 12

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD, céac diém M, N, P, Q theo th tw |a trung diém cta SA, SB, SC, SD. Tinh thé
tich khdi chép S.MNPQ khi khéi chép S.ABCD ¢4 thé tich béng 16

A

A.2 B.4 C.6 D.3

Cau 17. Cho khéi chép S.ABCD c6 thé tich la 3, G la trong tam tam giac SAB. Tinh thé tich khéi chép G.ABCD
4 1

A. 1 B.2 C. — D. —
3 3

Cau 18. Cho hinb choép S.ABCD c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, SA vudng goc véi (ABC). Biét AB = a,
SA = 2a, mat phang di qua A va vudng goc véi SC cat SB, SC lan Iwot tai H, K. Tinh theo a thé tich V cla khoi
chép S.AHK.
8’ 5 8¢ c. 8 4
15 45 15 45

Cau 19. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 2a, méat bén tao vei day goc 60°. Mat phang (P)
chtra AB va di qua trong tdm G cua tam giac SAC. Mat phéng (P) c&t SC, SD lan lwot tai M, N. Tinh theo a thé
tich khoi chop S.ABMN

2a3\/§ 5a3\/§ 4a3\/§ a3\/§

B. C. D.
3 3 3 2

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TU GIAC - P2)

Cau 1. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCDla hinh vuéng canh a,54 =a va SAvudng géc v&i day. Goi M la
trung diém SB, N thudc canh SD sao cho SN =2ND. Tinh thé tich V' cta khéi t& dien ACMN ?

A. V:if. B. V:lcﬁ. C. V:1a3. D. V:ia%
12 6 8 36

Cau 2. )Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh a, mat bén SAD la tam giac déu nam trong
mat phang vuéng goc véi day. Goi M, N, P 1an lwot |a trung diém cac canh SB, BC, CD. Tinh thé tich khbi t&
dién CMNP
a3 5 a3 c a3 5 a3

72 - 54 96 48
Cau 3. Hinh chép déu S.ABCD c¢6 SA = a, gbc gifra mat b‘én va mat day la 60°. Goi M Ié’ trung diém clia SA,
mat phéng (P) di qua CM va song song v&i BD cét SB, SD lan lwot tai E, F. Tinh thé tich khéi chép S.CEMF
a’+/15 B a’+/15 c 4a’\15 D 4a’\15

75 225 225 75
Cau 4. Hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang 2a. M&t bén hinh chop tao véi mét phang day mot goc 60°.
Mat phang (P) chra AB di qua trong tdm G cla tam giac SAC cat SC, SD Ian lwot tai M, N. Tinh theo a thé tich
khoi chép S.ABMN

A.\/§a3 \/53 \/53 3\/53

B. —a C.—a D. —a
2 4 2

A

A

Cau 5. Hinh chop S.ABCD cé day 1a hinh vuéng canh a, SA vudng goc véi mét phang (ABCD), SA = a. Goi G 1a
trong tdm tam giac SCD. Tinh thé tich khéi chép G.ABCD

3 3 3 3
AL L 2 pD. &
6 12 17 9
Cau 6. Hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh va c6 thé tich V. Goi M Ia trung diém SB, P la diém thudc
canh SD sao cho SP = 2DP. Mat phéng (AMP) cét canh SC tai N. Tinh thé tich khéi da dién ABCDMNP theo V.

23 19 2 7
A —T B. —V C. =V D. —V
30 30 5 30
Cau 7. Hinh chép S.ABCD c6 day |a hinh chir nhat v&i AD = 2AB = 2a. Canh bén SA vuéng géc véi day, Mva N

2 > « X > , ~ X o 2 M a 6 ’ 2 re
twong wng la trung diém cua SB, SD. Biet khoang cach tir S den mat phang (AMN) bang T\/_ Tinh thé tich V
ctia khdi chép S.ABCD theo a.

2a3\/g c a3\/§
9 3

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a,S4 =a va SA4vudng goc voi day. Goi M la
trung diém SB, N thudc canh SD sao cho SN =2ND. Tinh thé tich V' cla khéi t& dién ACMN ?

A. V:icﬁ. B. V:la3. C. V:la3. D. V:ia3.
12 6 8 . 36

Cau 9. Hinh chop S.ABpD co thé tich V, dg;\y Ia hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la trung diém cac canh SB,
CD, DA. Tinh theo V thé tich khoi da dién 16i c6 cac dinh M, N, P, D, S.

R14 5V R14 5V
A — B. — cC. — D. —

8 ) 8 16 16

Cau 10. Khoi chop S.ABCD co6 :[hé tich V, déy ABCD la hinh binh hér]h. Goi M Ig‘a trung djém SC, N thudc canh
SD sao cho SN = 3SD. Mat phang (AMN) cat khéi chép thanh hai phan, tinh thé tich khéi da dién chira dinh S
theo V.

a2y 5 Ly c 2y 0. 2y
80 3 53 80
Cau 11. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, thé tich béng 30. Goi H, K Ian lwot la trung diém
ctia SB, SD. Tinh thé tich khéi da dién AOHK.
A.5 B.2,5 C.3,75 D.7,5

Cau 12. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD, day ABCD 1a hinh vuéng canh a, canh bén tao v&i day géc
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60°. Goi M 1a trung diém SC . Mat phang di qua AM va song song véi BD, cét SB tai E vacét SD tai
F . Tinh thé tich khéi chép S.AEMF.

@6 a6 @6 a6
. B. : C. . D. :
12 27 36 18
Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, S4 vudng géc v&i day. Géc gilra hai mat
phang (SBD) va (ABCD)la 60°. Goi M, N la trung diém cta SB,SC . Tinh thé tich khdi S.ADNM ?

3 3 3 3
‘“/g. B.V:“\/g. C.V=3‘“/g. D.V:‘“/g
16 ) 24 . IQ . 8
Cau 14. Khoi chop tir giac deu S.ABCD c6 the tich V; M Ia trung diém SC, mat phang (P) chira AM va song
song v&i BD chia khoi chdp thanh hai khoi da dién, trong d6 khoi da dién chlra dinh S chiém thé tich Ia

v
A. 0,5V B. — C.0,4v D. 0,25

3
Cau 15. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc voi mat phang day, SA
= a. Mat phang (P) qua A va vudng goc véi SC cat SB, SC, SD lan lwot tai B, C’, D’. Tinh thé tich V cla khoi da
dién ABCD.AB’CD'.
3 3 3 3
4 B, 2% c. 2% D, 2%
18 9 12 6
Cau 16. Hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng, SA vudng géc véi méat phang (ABC) va SA = a. Goi M,
N twong &ng la trung diém cta AD, DC. Géc gitra mét phadng (SBM) va mét phang (ABC) bang 45°. Tinh thé
tich khdi chép S.ABNM.
3 3 3 3
25a B 25a c. 25a D. 25a
8 ] 16 ’ 18 . ] 24
Cau 17. Cho khdi chop tir giac déu S.ABCD, mat phang (P) chra AB di qua diém C’ nam trén canh SC, (P) chia

khéi chop thanh hai phan co thé tich bang nhau. Tinh i s6 <

A.0,8 B.0,5 C. 2 D. V5 -1
3 2

Cau 18. Hinh chép t giac déu S.ABCD c6 N la trung diém SB, M la diém dbi xirng vé&i B qua A. Mé&t phéng

A

AT =

A

. s 2 ) V
(MNC) chia khoi chép thanh hai phan c6 thé tich lan lwot la V,,V, véi V| < 1/2’71 =k.Timk
2

5 5 5 5
A — B. — C. — D. —
7 9 11 13
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TU GIAC - P3)

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Cac diém M, N, P, Q lan lwot 1a trong tdm cac tam giac
SAB, SBC, SCD, SDA. O la diém bét ky trén mat phang day ABCD. Biét thé tich khéi chép OMNPQ bang 4, tinh
thé tich khdi chép S.ABCD.

A. 54 B. 48 C.60 D. 56

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tdm O, H va K Ian lwot 1a trung diém cta SB, SD.
Tinh thé tich khdi chop AOHK khi khdi chép S.ABCD cé thé tich bang 32.

A 4 B.6 C.8 D.5

Cau 3. Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, thé tich bang 12. Goi M 14 trung diém canh SA, cac
diém E, F lan lwot déi xing v&i A qua B va D. Mat phéng (MEF) cét cac canh SB, SD twong (ng tai N, P. Thé
tich khéi da dién ABCDMNP bang

A 4 B.6 C.8 D.3

Cau 4. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh véi thé tich bang 12. Goi M Ia diém dbi xing cta C
qua B, N la trung diém canh SC, mat phang (MDN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai khéi da dién, thé tich khéi
da dién chiva dinh S bang

A. 6 B.7 C.5 D.8

Cau 5. Khédi chép S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh bang a, SA = 2a. Hai mat phang (SAB) va (SAD)
cung vudng goc véi (ABCD). Mét mat phang (P) qua A va vudng goc véi SC cat cac canh SB, SC, SD lan lwot
tai B’, C', D'. Goi V,,V, lan lwot 1a thé tich ctia khéi chop S.AB'C'D’va khéi da dien ABCD.B'C'D'. Khi d6 ti s6

V, .V, béng
Al B L c 2 p. 2
7 6 12 7

Cau 6. Cho khéi chop S.ABCD c6 thé tich bang 16 véi day ABCD la hinh binh hanh, M va N Ian lvot Ia trung
diém cac canh SA, SB va P la diém bét ky thudc canh CD. Thé tich khéi t& dién AMNP |3

4
A 2 B.3 C. — D.5

3
Cau 7. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh ABCD, céac diém M, N, P, Q 1an luot Ia trong tam cac
tam giac SAB, SBC, SCD, SDA. Thé tich khbi chop S.MNPQ 14 4, thé tich ctia khdi chép S.ABCD la
A. 27 B. 21 C.16 D. 10,125

Cau 8. Cho hinh chop S.4BCD c¢6 day la hinh vudng canh a, S4 vudng goéc véi mat phang (4BCD),
SA=a. M,K twong tng |a trong tdm tam gidc S4B,SCD; N 1a trung diém cGa BC. Thé tich khéi tw
dién SMNK bang Z.a* v&i mne¥, (mn)=1.Gid tri m+n béng

n

A. 28. B. 12. C. 19. D.32. ‘
Cau 9. Cho khdi chop tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, goéc gilba canh bén va mat phang day bang
60°. Goi M Ia diém dbi xirng v&i C qua D va N Ia trung diém clia canh SC . Mé&t phang (BMN) chia khdi chop

S.ABCD thanh hai khéi da dién (H, ) va (H,), trong d6 (H, ) chiva diém C. Thé tich ca khéi (H, ) Ia

A 7./64° B 5\6a° c 5\6a° b 7./64°
72 72 © 36 - 36

Cau 10. Cho khéi chép S.ABCD c6 chiéu cao bang 9 va day la hinh binh hanh cé dién tich bang 10. Goi
M,N,P va Q lan luot la trong tdm cla cac mat bén SAB, SBC, SCD va SDA . Thé tich cla khéi da dién 16i
c6 dinh la cac diém M,N,P,Q,B va D béng

A 9. B. 30. c. 2. p. 29

3 9
Cau 11. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a, tam cuta day la O. Goi M, N
twong &ng la trung diém cac canh S4,SC. Goi E la giao diém cta SD va mat phang (BMN). Tinh thé tich V'
ctia khéi chép O.BMEN .

3 3 3 3
aV2 g @2 =92 D @2
18 24 12 36
Cau 12. Hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh c6 dién tich bang 12a* ; khodng cach tvr S t&i
mét phdng (ABCD) bang 4a. Goi L la trong tam tam giac ACD ; goi T va V' lan luot 1a trung diém cac canh

ATV=
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SB va SC. Mat phang (LTV') chia hinh chép thanh hai khéi da dién, hay tinh thé tich cta khéi da dién chira
dinh S'.
3 3 3
20a” B. 8a°. c. 28« p. 324
3 3 3
Cau 13. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 tat c& cac canh déu bang a. Goi M, N, P, O lan lwot |a trong
tam cac tam giac SAB, SBC, SCD, SDA va O la giao diém cta AC v&i BD. Thé tich khdi chép O.MNPQ
bang
3 3 3 3
2“‘/5. B.‘“/E. c. 2 D.‘“/E.
81 81 81 54 ]
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh vubéng canh a, S4 vudng goc véoi mat phang
(ABCD) va SA=a+3. Goi M,N lan luot 1a trung diém clia cac canh SB va SD; mat phdng (AMN)

cat SC tai 7. Tinh thé tich cta khéi da dién 4ABCDMNTI .

A

A

3 3 3 3
INECREY g S3. c. 303 p, OV3.

18 6 36 18
Cau 15. Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh thang vudng tai 4 va B, S41(ABCD), AD=3a,

SA=BC=AB=a.Goi S’ la diém théa man SS’ =%AB . Tinh thé tich khoi da dién SS’ABCD.

3 3 3 3
A. 13a ) B. la ) C. Ha ) D. 13a )
10 12 10 12
Cau 16. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD cé canh day bang a, canh bén hop véi day mot goc 60°. Goi M 1a
diém dbi xtrng ctia C qua D, N 14 trung diém SC. Mé&t phang (BMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phan

4 F .~ . A V N
(nhw hinh vé bén). Ti sb thé tich gitra hai phan —3482£X. h3ng
BFDCNE

AL B. L. c.l. p. L.

5 6 ) ) 3 4}
Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD cé chiéu cao bang 9 va day la hinh binh hanh cé dién tich bang 27. Goi
M,N,P,Q lan luot 1a cac trong tam cla cac méat bén S4B, SBC, SCD, SDA . Tinh thé tich khéi da dién 16i co

cac dinh 4,B,C,D,M,N,P,Q.
A 54. B. 51. C. 41. D. 57.
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI CHOP TU GIAC - P4)

Cau 1. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, AB = a, AD = 2a, SA vudng goc v&i day (ABCD). Goc
. X 3 . . ,
gitba SB va (ABCD) bang 60°, diém M thudc SA sao cho AM = %, mat phang (BCM) cat SD tai N. Tinh thé

tich khéi chop S.BCMN

54°\3 5 104’3 c 104°+/3 5, 104’
9 9 27 - 27
Cau 2. Hinh chép S.ABCD cé day la hinh binh hanh va cé thé tich bang 48. Trén cac canh SA, SB, SC, SD lan
sS4 SC' 1 SB" SD" 3 _. : L £ Y
= =—; = =—. Tinh thé tich khoi da dién 106i
S4 SC 3 SB SD 4

A

lwot 14y cac diém A, B, C’, D’ sao cho

S.ABCD'.

A9 B. 10 C.12 D. 15

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vubng goc véi day (ABCD), ABCD la hinh chr nhat véi SA = AD = 2, géc
hop béi (SBC) va mat phang day (ABCD) la 60°. Goi G la trong tam tam giac SBC, E la trung diém clia SA, thé
tich khéi chép E.AGD gan nhét gia tri nao ?

A. 0,256 B. 0,252 C. 0,564 D. 0,418

Cau 4. Cho hinh chop ttr gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, canh bén hop voi day mét goc 60°. M Ia diém
doi xtrng voi C qua D, N la trung diém cla SC, mat phéng (BMN) chia khdi chép S.ABCD thanh hai phan, tinh ti
s0 thé tich clia hai phan d6 (phan I&n chia cho phan bé).

A 1,4 B. 1,8 C. 12 D. Z

3

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M la trung diém cta SB va G la trong tam tam
giac SBC. Tinh thé tich khdi chép G.ABD khi kh6i chép M.ABC cé thé tich bang 18.
A 12 ] B. 15 C.10 D. 16
Cau 6. Cho khoi chop S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, B’ va D’ theo the tw Ia trung diém cua SB, SD. Mat
phéng (AB’D’) cat canh SC tai C’. Tinh ti sb thé tich ctia hai khdi da dién dwoc chia ra bdi mat phang (AB'D)).

1 1 1
.= C. — D. —
6 12 5

Cau 7. Cho hinh chép t&r giac déu S.ABCD. Mat phang (a)qua A va vudng géc véi SC SB, SC, SD Ian luot tai

M, N, P sao cho 3SN = 2SB. Tinh thé tich khéi chép S.AMNP khi khdi chép S.ABCD c6 thé tich bang 18
A.6 B.8 C.9 ] D.7,5
Cau 8. Hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang 4, hai mat phang (SAB), (SAD) cung vuéng

g6c Vi day, bidt ring SC = 4+/3 . Goi M, N, P, Q Ian luot 14 trung diém cac canh SB, SD, CD, BC. Tinh thé tich
khédi chép A.MNPQ.
A. 12 B.8 C.10 D.9
Cau 9. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M va N Ian lwot la trung diém cGa BC, SC. Mat
phéng (AMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phan. Tinh thé tich khéi da dién chra dinh B khi thé tich khdi
chép S.ABCD bang 70.
A. 22 B. 20 C.25 D. 24
Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day |a hinh binh hanh, | 1a trung diém cta SC. Tinh thé tich khdi chép
S.ABCD khi thé tich khdi chép S.ABI bang V.
A. 4V B. 6V C.8V D. 5V
Cau 11. Hinh chép déu S.ABCD cé canh day bang a, goc gitra mat bén va mat day bang 45°. Goi M, N, P 1an
lwot 14 trung diém ctia SA, SB, SD. Tinh thé tich khdi chép A.MNP

3 3 3 3

a3 5 & c. @ 0 &

18 16 24 6
Cau 12. Hinh chép déu S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén tao v&i day goc 60°. Goi M la
trung diém cta SC, méat phang qua AM va song song véi BD cét SB tai P, dong thi cat SD tai Q. Thé tich khéi

18V

3 -
a

A. 1 B. 3 c. 6 D. \2

Cau 13. Hinh chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuéng canh a, SA vudng goc voi day (ABCD), goc gitra SC va
59

A.0,5 B

A

chép S.APMQ 1a V. Tinh



day bang 45°, M 14 trung diém SB, N thudc canh SC sao cho SC = 3SN. Tinh thé tich khéi chép D.MNCB

572, W2 W2 1142

a B.—a C. a D.
36 36 30 30 -

U
Cau 14. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, trong khéng gian 14y diém S’ sao cho SS' =2BC,
V,1a phan thé tich chung gitra hai khéi chop S.ABCD va S’.ABCD. Biét khdi chop S.ABCD c6 thé tich bang 90,
khi d6 thé tich ¥, bang

A. 40 B. 45 C.50 . D. 36
Cau 15. Cho hinh chdép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M va N lan Iwot la trung diém cua AB, BC.
biém | thuéc doan SA, mat phang (MNI) chia kh6i chép thanh hai phan, phan chira dinh S c6 thé tich bang

A. a’

T s A N /|
—Ian phan con lai. Tinh ti s6 —.
13 IAY

2 1
A — B. - C.0,75 D.0,5
3 3

Cau 16. Hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh binh hanh, K va M lan lwot 1a trung diém cia SA, SB. Mat
phang (« )chia khdi chép S.ABCD thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich khéi da dién chira dinh S biét réng thé

tich khéi da dién S.BCD bang 32.

A. 18 B. 20 C. 24 D. 16

Cau 17. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng va SA vudng géc véi day (ABCD). Trén dwéng thang
vudng géc véi mat phéng (ABCD) tai S 1ay diém S’ sao cho SA = 2S’D (S va S’ cung phia dbi véi mét phang
day). Tinh thé tich phan chung gitra hai khéi chép S.ABCD va S’ABCD khi khéi chép S.ABD béng 18.

A. 14 B. 12 C. 10 D. 15

Cau 18. Cho khéi chop tir giac S.ABCD ¢ thé tich bang 54. Mat phéng di qua trong tdm cac tam giac SAB,
SAC, SAD chia khéi chép thanh hai phan, trong d6 thé tich phan bé hon bang

A. 16 B. 18 C.20 D. 12

Cau 19. Cho khéi chép tr giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng tam O, canh béng a. Canh bén bing a~/3. M
la trung diém clia CD, H la diém déi xirng v&i O qua dwdng thang SM. Tinh thé tich khbi da dién ABCDSH.
a3\/m a3\/m a3\/ﬁ 5a3\/ﬁ

B. C. D
12 18 24 24

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI HOP - P1)

Cau 1. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C’D’ ¢6 canh béng a. Tinh thé tich V cta khéi t& dién ACD'B'.

3 3 3 3
2
AL B. & 2 c. L D. & V6
3 3 4 4
Cau 2. Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢c6 thé tich béng 48. Tinh thé tich t& dién AABC
A.8 B.6 C.4 D. 12

Cau 3. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’, M la diém trén dwdng chéo CA’ sao cho MC =-3MA'. Tinh
thé tich khdi chop M.ABCD biét thé tich khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D' bang 36.

A. 12 B. 27 C.4 D.9

Cau 4. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D’, M thudc canh AB sao cho MB = 2MA, mét phéng (MB’D’) chia khéi hop
thanh hai phan. Tinh ti s thé tich hai phan dé.

5 7 13 5
A — B. — C. — D. —
12 17 41 17
Cau 5. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 30. Tinh thé tich khéi chép ACB'D’
A. 10 B. 20 C.6 D. 24
Cau 6. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 chiéu cao bang 8 va dién tich day bang 9, cac diém M, N, P, Q lan
lwot 1a tam cac mat bén ABB’A’, BCC'B’, CDD’C’, DAA’D’. Thé tich cla khéi da dién cé cac dinh A, B, C, D, M,
N, P, Q bang
A 27 B. 30 C.18 D. 36

Cau 7. Khdi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 48, M la trung diém canh AB, mat phang (MB’D’) chia khéi
chép ABCD.A'B'C'D' thanh hai khéi da dién, thé tich khéi da dién chira dinh A bang

A. 14 B. 16 C.15 D. 21

Cau 8. Cho khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D’ cé thé tich béng 144. M la trung diém ctia BC, N thuéc canh CD
sao cho CD = 3CN, mat phdng (A’'MN) chia khéi lap phwong thanh hai khéi, (H) 1a khbi da dién chira diém A thi
thé tich cta (H) bang

A. 55 B. 56 C.60 D. 49

Cau 9. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D' ¢c6 thé tich bang 226, cac diém M, N, P 1an Iwot 1a trung diém cla BC,
C'D’, DD'. Thé tich khéi da dién AMNP bang

A. 28,25 B. 28,5 C.29 D. 29,25

Cau 10. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 54. Biém E théa man AE 3AB Thé tich khéi da
dién gdm cac diém chung ctia khéi hop va khéi chép E.ADD’ bang

A. 19 B. 20 C.18 D. 21

uuu
Cau 11. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 54. Diém E thda man AE =3A4B . Thé tich khéi da
dién gdm céc diém chung cla khdi hop va khébi chop E.ADD’ bang
A. 19 B. 20 C.18 D. 21
Cau 12. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 226, cac diém M, N, P lan lwot |a trung diém cta BC,
C’D’, DD’. Thé tich khéi da dién AMNP bang
A. 28,25 B. 28,5 C.29 D. 29,25
Cau 13. Khéi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 48, M 14 trung diém canh AB, mat phdng (MB’D’) chia khéi
chép ABCD.A'B'C'D' thanh hai khéi da dién, thé tich khéi da dién chiva dinh A bang
A. 14 B. 16 C.15 D. 21

Cau 14. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 chiéu cao bang 8 va dién tich day bang 9, cac diém M, N, P, Q 1an
lwot 1a tam cac mat bén ABB’A’, BCC'B’, CDD’C’, DAA'D’. Thé tich clia khdi da dién cé cac dinh A, B, C, D, M,
N, P, Q bang

A. 27 B. 30 C.18 D. 36

Cau 15. Khdi hép ABCD.A'B'C'D''M la trung diém cta C'D'.N 1a diém trén canh 4D sao cho DN = 2AN.

Ma&t phang (B'MN) chia khéi hop thanh hai phan c6 thé tich Ian lwot 1a V;V, thod man V, <V,. Tilé % bang

2

AL B. 2L c. X, p. 28
3 135 88 135
Cau 16. Cho ABCDA,B,C, D, la hinh 1ap phwong canh a . Tinh thé tich cla t& dién ACB/D, .
3 3
AL a2 c. 2. a6,
6 3 3 4
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Cau 17. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' c¢é canh bang a. Goi M,N,P,Q,R,S la tam cac mét cta hinh
lap phwong. Thé tich khéi bat dién déu tao béi sau dinh M, N, P,Q, R, S bang

a2 5. & c. p. £
24 4 12 6
Cau 18. Cho hinh hép ch¥ nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a,AD=m/§,AA'=3a. Goi M la diém thudc
canh CC' sao cho mp(MBD) vuéng géc v&i mp(A'BD) . Thé tich khéi t dién 4' BDM bang

3 3 3 3
1334 5 10a ¢ 1004 o 100a

8 9 3 7
Cau 19. Cho khdi hép ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 2019. Goi M la trung diém ctia canh AB . Mat phang
(MB'D") chia khéi hdp ABCD.A'B'C'D'thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich phan khéi da dién chira dinh 4.
A 106 g, 14133 c. 4711 p. 4711
12 8 8 4
Cau 20. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D'cé thé tich bang 2020, M 14 trung diém cta AB. M&t phang (MB’D’) chia
khéi hop thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich phan khéi da dién chiva dinh A.

3535 8585
A.1767,5 B. 252,5 C. T D. T

Cau 21. Cho khéi lap phuwong ABCD.A’'B'C’'D’, M va N 1an lwot la trung diém AB, AD. Mat phdng (C’'MN) chia

A

khéi 1ap phwong thanh hai khéi da dién co thé tich V4, V2 trong d6 Vi< Va. Tinh —L

A l B. E C.05 D. 2
3 23 47

Cau 22. Cho hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D’ . M 14 trung diém cta B’B. Mat phang (MDC’) chia khéi hop
ch® nhat thanh hai khéi da dién, mot khéi chira dinh C va mét khéi chira dinh A'. Goi V,,V, 1an Iwgt 1a thé tich

) LV
cUa hai khéi da dién chtra dinh C va A’. Tinh ti s6 —.

7 7 7 17
A — B. — C. — D. —
24 17 12 24

62



VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI HOP - P2)

Cau 1. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 36. Goi G la trong tam tam giac BCD’. Tinh thé tich cla
khédi chép G.ABC'.

A. 12 B.6 C.3 D.2

Cau 2. Cho hinh hdp ABCD.A'B'C'D’ c6 day 1a hinh ch® nhat voi AB =+/3; 4D =+/7. Hai mat phang

(ABB'A’) va (ADD’A) 1an lwot tao véi day cac géc 45°,60°. Tinh thé tich cha khdi hop néu biét canh bén hinh
hop bang 1.
A3 B.5 C.4 D.2
Cau 3. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 day ABCD la hinh thoi tam O, canh a, ABC = 60°. Biét rang A'O
vubng géc véi méat phang (ABCD) va canh bén hop véi day mét géc 60°. Tinh thé tich V cta khdi da dién
OABC'D’

a’ a’ a’ 3a’
A — . — C. — D. —
6 12 8 4
Cau 4. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Goi | la trung diém cua BB'. Mt phang (DIC’) chia khéi ap
phwong thanh hai phan c6 ti sb thé tich phan bé chia phan 16n béng

3 2 7 5
A = B. = C. — D. —

8 3 17 12
Cau 5. Cho khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D'. M va N 1an lwot 1a trung diém AB, AD. M&t phdng (C'MN) chia
khéi l1ap phwong thanh hai khéi da dién, d&t V4 1a thé tich khdi da dién cé thé tich nhd va V. 1a thé tich khéi da

dién co thé tich Ion. Tinh —.
2

1 13 25

A — B. — C. —

3 23 47

Cau 6. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D', goi M la trung diém BB’ va diém P thudc canh D'D sao cho D'P

= 2DP. M&t phang (AMP) chia hinh 1ap phwong thanh hai khéi da dién, trong do6 V4 1a thé tich khéi da dién chira

D.0,5

R . |4
dinh C, V2 la thé tich khéi da dién con lai. Tinh —-.
2

19 5
A — B. 0,75 C.0,6 D. =
29 7

Cau 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 80. Goi M, N lan Iwot a trung diém A'A, B'B. Diém P
thuéc canh C'C sao cho CC’ = 4CP. Mat phang (MNP) chia hinh hop thanh hai khoi da dién, trong dé khoi da
dién nhé hon cé thé tich béng

A. 30 B. 40 C.25 D. 32
Cau 8. Nguoi ta cat mot khdi lap phuong thanh hai khéi da dién béi 2 ¢
moét mé&t phang di qua A nhw hinh vé sao cho phan thé tich cta khoi da ' M
dién chira diém B bang mét nira thé tich khéi da dién con lai. Tinh
AfEe——=—D
CN i "‘-._‘

g i N
c'c 1 , . L] o
A.0,5 B. 0,75 C. — D. = 4

3 3 #
A g
Cau 9. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 12; trén mat phang (ABCD) lay diém M. Tinh V,, .z -
A 2 B. 4 C.3 D.6

Cau 10. Voi moi dinh cta hinh lap phuong, xét tir dién xac dinh bai dinh 4y va cac trung diém cua ba canh cung

xuat phat tir dinh ay. Khi ta cat b cac khoi t&v dién nay thi ti sO thé tich phan con lai so vé&i khéi 1ap phwong

bang

39 39

B. — D. —
50 50

Cau 11. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D', goi N, P la cac diém lan lwot thudc cac canh BC, CD sao cho
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BN = 2NC va DP = 2PC. Mat phang (A’'MN) chia khéi Iap phwong thanh hai phan V, la thé tich khéi da dién

2 . v
chira dinh A, V; la thé tich khéi da dién con lai. Tinh —-.
2

25 25 105 109
A = B. — c.— D. —
47 49 161 161
Cau 12. Hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a, tam O. Tinh thé tich khéi t& dién A.A’'B’O’ theo a
613 613 613 613\/5
A — B. — cC. — D.
8 12 9 3
. 13
Cau 13. Cho hinh hdp ch» nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 AB = a, AB = 2a. Dién tich tam giac A'DC béang -
Tinh thé tich cta khdi chép A’.BCC'B’.
3
1
A. 8a \/_3 B. 2a° C.3a’ D. 6a°
39
Cau 14. Khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D’ cé canh a, tinh thé tich khdi chép t&r giac D.ABC'D’
3 3 3 3
AL B. & V2 c. & 2 p. L
3 6 3 4

Cau 15. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M 14 trung diém ctia A'B’, N la trung diém BC. Tinh
thé tich ctia khéi tt dién cta khéi tir dien ADMN.

3 3 3
a a

3

AL B. L c. L p. L
3 6 12 2

Cau 16. Cho hinh Iap phwong ABCD.A'B'C'D’, M va N lan luot la trung diém clia AB, AD. Mat phang (C'MN)

chia khéi lap phwong thanh hai khéi da dién, d&t V4 1a thé tich khéi da dién cé chira dinh C va V; 1a thé tich khéi

. 4
da dién con lai. Tinh —.
2
25 13 11 10
A — B. — C. — D. —
47 23 19 27
Cau 17. Hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’, M la diém thudc canh AD sao cho AM = 2MD. M&t phéng (C’'BM)
chia khdi lap phwong thanh hai phan, phan 1 chira dinh C va c6 thé tich V1, phan con lai c6 thé tich V». Tinh
4
a
13 13 15 11
A — B. — C. — D. —
41 27 47 43
Cau 18. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’, goi M, N Ian Iwot 1a trung diém cla cac canh A'B’, BC. Mat
phang (DMN) chia hinh lap phwong thanh hai phan, V4 |a thé tich cGia phan chra dinh A, V. la thé tich ctia phan

T 4
con lai. Tinh tis6 —.
2
55 37
— B

A. . D. 0,5
89 48

W | N

64



VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HOC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI HOP - P3)

Cau 1. Cho khéi 1ap phwong ABCD.A'B'C’'D’ canh a. Cac diém E, F 1an Iwot la trung diém clia C'B’ va C'D’. Mat
phang (AEF) cat khdi Iap phwong da cho thanh hai phan, goi V1 la thé tich khoi da dién chira diém A’ va V» la

2 : 2 .V
thé tich khéi da dién cha diém C’. Tinh tisé —-.
2
25 8 17
B. — C. — D. —
47 1‘7 . 25 .
Céau 2. Cho hinh 13p phuvong ABCD.A'B'C'D’ canh a. M va N lan lwot 1a trung diém cta A'B’ va BC. Mat phang
(DMN) chia khai 1ap phwong thanh hai khoi da dién. Goi (H) la khoi da dién chiva din9h A va (H’) 1a khoi da dién

A1

Vv
con lai. Tinh —
(H')
55 37 1 2
A == B. — C. — D. =
89 48 2 3

Cau 3. Cho khéi hop ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 thé tich bang 1. Goi E, F Ian Iuot la cac diém thugc cac canh BB’ va DD’
sao cho BE = 2EB’, DF = 2FD’. Tinh thé tich khéi t& dién ACEF.

2 2 1 1
A — B. — C. - D. —

3 ] 9 . 9 6
Céy 4. Cho khoi 1ap phuvong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 the tich bang 2018. Goi M la trung diérp cla canh AB. Mat
phang (MB’D’) chia khdi lap phwong thanh hai khoi da dién. Khoi da dién chira dinh A cé thé tich gan bang
A. 840,8 B. 1177,6 C.593,5 D. 588,5
Cau 5. Cho hir)h hép chir nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 AB = a, BC = 29, AC’ = 3a. Biém N thudc canh BB’ sao cho
NB = 2NB'’. biém M thuéc canh DD’ sao cho D'M = 2MD. Mat phang (A'MN) chia hinh hép chir nhat thanh hai
phan, tinh thé tich phan chra diém C'.
A. 4a° B. a’ C. 2q3 D. 3a’
Cau 6. Cho hinh l&p phuwong ABCD.A’B’CiD’ canh a. Goi M, N Ién lwot la trung diém cua BC va A'B. ,Mét phéng
(MND’) chia khéi lap phwong thanh hai khbi da dién trong dé khéi chira diém C goi la (H). Thé tich khéi (H) 1a

3 3 3 3
A 55a B 55a c. 181a D. 55a
17 144 486 48

Cau 7. Cho hinh hép ABCD.A'B’C’D’ ¢ thé tich V, goi M, N 1a hai diém théa man D'M =2MD;C'N =2NC.
Buong thang AM cat dwong thang A'D’ tai P, dwong thang BN cat dwong thang B'C' tai Q. Thé tich ctia khoi
PQNMD’C’ bang

2V 4 4 3V

A — B. — C. — D. —

3 3 2 4
wm ) W

Cau 8. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 1. Goi M |a diém théa man BM =§BB'vé N la trung

diém ctia DD’. M&t phdng (AMN) chia hinh hdp thanh hai phan, thé tich phan cé chva diém A’ béng

67 4 3 181
A — B. — C. — D. —

144 9 8 ] 432
Cau 9. Cho hinh hop chi nhat ABCD.A'B'C’'D". Goi N Ia trung diém‘ cua B'C’, P doi xtrng v&i B qua B'. Khi do
mat phang (PAC) chia khoi hop thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich phan I&n va phan bé.

7 17 25 25
A — B. — C. — D. —

3 7 7 14 ]
Cau 10. Cho hinh hop chi» nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 M, N, P lan Iwot 1a trung diém cac canh BC, C'D’, DD'. Biét
thé tich khoi hdp bang 144. Tinh thé tich khdi tir dién AMNP.

A 15 B. 24 C.20 D. 18 .
Cau 11. Cho hinh hop dirng ABCD.A'B'C'D’ c¢6 A’'A = 2, day ABCD la hinh thoi v&i ABC la tam giac déu canh 4.
Goi M, N, P Ian lwot 1a trung diém cha B’'C’; C'D’;DD’ va Q thudc canh BC sao cho QC = 3QB. Tinh thé tich t&
dién MNPQ.

343 3 3
A. 33 B. 33 C. ¥3 D. ¥3

2 ) 4 ) 2
Cau 12. Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A’B’'C’D’ c6 canh bang 1. Goi M, N, P, Q lan Iwot Ia tdm cac hinh vuéng
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ABB’A’, AB’C’'D’, ADD’A’, CDD’C’. Tinh thé tich MNPR v¢i R la trung diém BQ.

A. ﬁ B. Q C. L D. L
12 24 12 24
Cau 13. Cho hinh hép ABCD.A'B’'C’'D’ ¢6 day ABCD la hinh thoi tdm O, canh bang a va BAC =60°. Goi |, J Ian

a7

lwot la tam cla cac mé&t bén ABB'A’, CDD’C’. Biét Al = T A’'A = 2a va géc gilra hai mat phang (ABB'A’),

(A'B'C’D’) bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi t& dién AOIJ.
A. ﬁcf B. £a3 C. £a3 D. £613

64 48 32 192
Cau 14. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 chiéu cao béng 8 va dién tich day bang 11. Goi M la trung diém cla
A’A, N la diém trén canh B’B sao cho BN = 3B’N va P Ia diém trén canh C’C sao cho 6CP = 5C’P. Mat phéng
(MNP) cét canh D’D tai Q. Tinh thé tich khéi da dién 16i c6 cac dinh 1a cac diém A, B, C, D, M, N, P, Q.

88 220
A 42 B. 44 C. — D. —

3 3
Cau 15. Cho hinh lap phvong ABCD.A'B'C'D’ ¢ canh bang 1. Goi M, N 1an lwot la trung diém cta A'B’ va BC.
Ma&t phang (DMN) chia hinh 1ap phwong thanh hai phan. Goi V4 |a thé tich cla phan chira dinh A va V2 1a thé

,  V
tich phan con lai. Tinh ti s6 —.
2
55 2 37
B. — C. — D. —
89 3 48
Cau 16. Cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ c6 A'A = a. Goi M, N Ia hai diém thudc canh BB’ va DD’ sao cho

A. 0,5

a > . R 2 .
BM =DN = 3 Mét ph&ng (AMN) chia khdi hdp thanh hai phan, goi V1 la thé tich khdi da dién chira A’ va V; 1a

2 s Vo
thé tich phan con lai. Ti s6 —Lbang
2
A 15 B.2 C.25 . D.3
Cau 17. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang a. biém M la trung diém canh BC va I la tam hinh
vuong CDD’C’. Mat phang (AMI) chia khoi lap phwong thanh hai khoi da dién, trong do6 khoi da dién khdng chira
diém D c6 thé tich bang
7 29 22

A. la3 B. —a’ C.=da D. =da’

36 29 36 29
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI LANG TRY - P1)

Cau 1. Cho hinh l&ng try ABC.4'B'C’c6 thé tich ¥ , E la trung diém cla A'C’, F la giao diém cta AE va A'C.

. R V.
Khéi chép F.A'B'C’ ¢6 thé tich ¥, . Tinh ti s6 72
1

1 1 1 2
A — B. — C. — D. —
3 6 9 9
Cau 2. Khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich V' khi d6 thé tich khdi chop t& giac 4.BCC'B' béng
A. gV. B. lV. C. lV. D. éV.
3 2 3
Cau 3. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' ;M , N lan lwot la trung diém cia CC’ va BB' . Tinh ti sé Vv
VABC‘A'B'C'
Al B.L. ci. =
6 3 2 3

Cau 4. Cho hinh lang try 4BC.A'B'C', M la trung diém cta CC'. Mat phang (4BM ) chia khéi lang tru thanh

hai khéi da dién. Goi V] la thé tich khéi da dién chira dinh C va ¥, 1a thé tich khdi da dién con lai. Tinh ti s6 n
2

L B. L. c. L. p. 2.
5 6 2 5
Cau 5. Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D' ¢6 M, N lan lwot trung diém A4', CC'. V, la thé tich khéi da dién

A

R 4 > A V
chtra dinh 4 va V, la thé tich khoi da dién con lai. Tinh ti s6 L.
2

A 2 B C. L D. %

1
=

Cau 6. Khdi hdp chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 thé tich bang 2110.
Biét A'M =MA; DN =3ND'; CP=2PC’'. Mat phang (MNP) chia

khéi hop d& cho thanh hai khéi da dién. Thé tich khéi da dién nhd b~
hon bang
A 1385 g 3275 c. 3440 b 3275 + L

18 12 9 6
Cau 7. Cho lang try ABC.A'B'C' c6 thé tich bidng 2 . Goi M, N lan lwot 1a hai diém nam trén hai canh 44’ va

£

2 2 > . .
BB' sao cho M la trung diém clia 44’ va BNngB’. Puwong thang CM cat dwong thang C'A' tai P va

duwong thdng CN cét dwong thdng C'B’ tai 0. Thé tich khbi da dién A'MPB'NQ bang
A B, 13 c. .. p. ..

9 18 18 9
Cau 8. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 12. Goi M, N lan lwot la trung diém cla cac doan thang
A’A va B'B. Buong thang CM cét dwong thang C'A’ tai P, dwéng thang CN cét dwong thang C'B’ tai Q. Thé tich
khéi da dién 16i A'MPB'NQ bang
A.6 B.8 C.9 D.5
Cau 9. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ ¢c6 thé tich bang 18. Goi M, N 1an Iwot 1a hai diém nam trén hai canh A’'A
va B'B sao cho M la trung diém clia A'A va 3B'N = 2B'B. Buong thang CM cat duong thang A'C’ tai P va duong
thang CN cat dwong thang B'C’ tai Q. Thé tich khéi da dién AMPB’NQ béng
A.6 B.5 C.7 D.8
Cau 10. Cho lang tru déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai tat ca cac canh bang 3. Goi M, N 1a trung diém cua hai canh
AB va AC. Thé tich khéi da dien AMN.A'B'C’' gan nhét véi gia tri nao ?
A. 6,82 B. 5,84 C.7,12 D. 6,64
Cau 11. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C'cé thé tich bang 124° va diém M 1a mot diém nam trén canh

CC'sao cho MC =3MC'. Tinh thé tich cta khdi tl dién 4B'MC theo a.
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A 24°. B. 4a’. C. 3a’. D. a’.
Cau 12. Lang tru tam giac déu 4BC.4'B'C’ canh day bang a, chiéu cao 2a. Mat phéng (P) qua B' va

vudng goc v&i A'C chia lang try thanh hai khéi. Thé tich cia hai khéi la ¥, va V, v&i V, <V,. Ti sb g
2

bang
L B. - c. L D. L.
23 11 7 47

Cau 13. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 1. Goi M ,N lan lwot la trung diém cla cac
doan thang 44’ va BB'. Buong thang CM cat duwong thang C'4’ tai P, dwong thdng CN cat duong
thing C'B’ tai . Thé tich khéi da dién I&i 4 MPB'NQ bing

A 1. B.l. C.Z. D.l.
2 3 3

Cau 14. Cho khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C', dwdng thang di qua trong tam tam giac ABC song song véi BC cét
AB tai M ,cat AC tai N .Mét phang (A'MN) chia khéi lang tru thanh hai phan, i sb thé tich khéi nhd va khéi I6n bang
A2 B. . c. X D. X

3 9 23 27
Cau 15. Cho lang tru ding ABC.A'B'C" ¢4 qay ABC |a tam giac vudng tai A, 4B=a  BC=2a v3 mat bén
ACC'A" 13 hinh vuéng. Goi M, N 1an luot 1a trung diém cta 4C, CC" va H la hinh chiéu clia 4 lén BC (
Tham khao hinh vé bén ). Thé tich khdi chép A'.HMN bang

3a° a 9’ 9’
A —. B. —. cC. —. D. —.

4 32 16 32
Cau 16. Cho hinh lang try dlrng tam gidc ABC.4'B'C"' cé tat ca cac canh déu bang 2a. Mat phang di
qua A'B' va trong tdm tam gidc 4ABC cat AC va BC lan lwot tai E va F. Tinh thé tich V' cla khoi

chép C.A'B'FE.
3 3 3 3
8a'3 B.V=2a\/§ C.V:za‘/g. D.szoa\/?

27 27 9 27
Cau 17. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 1. Goi M ,N lan lwot la trung diém cla cac
doan thang 44’ va BB'. Buong thang CM cat dwong thang C'4’ tai P, dwong thdng CN cat duong
thang C'B’ tai Q. Thé tich khoi da dién 16i A'MPB'NQ bang

A V=

A 1. B.l. C.%. D

1
2 "3
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN Ti SO KHOI LANG TRU - P2)

Cau 1.’Bié't hinh hop ABCD.A'B'C'D'’ ¢6 thé tich ¥ . Néu tang méi canh ctia hinh hop 1&n gép hai lan thi thé
tich khoi hép méi la:

A 16V . B. 417 . C.2r. D. 8.

Cau 2. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang V' . Goi M 14 trung diém canh BB', diém N thudc canh
CC' sao cho CN =2C'N . Tinh thé tich khéi chép 4.BCNM theo V .

Ay T By -1V cv. . - D.V 4

A.BCNM . A.BCNM . A.BCNM ) - Yasenw =5
12 18 18

Cau 3. Cho hinh l&ng tru ABC.A'B'C’ . Goi M, N lan lwot |4 trung diém ctia CC’' va BB’ . Tinh Vapeun

~

ABC.A'B'C’
Al B.L. c.l. p.2.
6 3 2 3
Cau 4. Khéi lang tru ABC.A'B'C’ cé thé tich V' khi d6 thé tich khdi chép t& giac 4.BCC'B’ bang
A. EV. B. lV. C.lV. D. EV.
3 2 3 4

Cau 5. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’', M la trung diém cta CC’. M&t phdng (ABM ) chia khéi l&ng try thanh

hai khéi da dién. Goi ¥, la thé tich khdi da dién chia dinh C va ¥, 1a thé tich khdi da dién con lai. Tinh iy
2
A. B

c D. 2.
5

1 1
5 =L
Cau 6. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 M, N lan lwgt trung diém AA', CC'. V, la thé tich khéi da dién

W | —

chra dinh 4 va V, la thé tich khéi da dién con lai. Tinh ti s6 %
2

A. 2. B. l. C.1. D. 3.
2 3
Cau 7. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang ¥ . Tinh thé tich khéi da dién 4BCB'C’ .
A.3—V. B.2—V. C.K. D.K.
4 3 2 4

Cau 8. Goi V' la thé tich cla hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D', V, la thé tich cta khoi tiv dién A'ABD . Hé thire
nao sau day dung.

AV =3V,. B. V=4V,. C.V=6V. D. V =2V,.
Cau 9. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ cé thé tich 1a V. Tinh thé tich khéi da dién ABCB'C’.
I 8. 2. c.”. p. ”.

4 3 2 4

Cau 10. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’' c6 thé tich V', M la diém tuy y trén canh CC’. Thé tich khéi
M.ABB'A’ 1a
A 8.~
3 3

Cau 11. Goi V' la thé tich khdi lap phuwong ABCD.A'B'C'D' , V' la thé tich khéi t& dién A'ABD . Hé thirc nao
dwoi day la dung?
A V=4V, B.V=8V". C.V=6V. D.V=2V".
Cau 12. Cho lang tru déu ABC.A'B'C" c6 tat ca cac canh banga. Goi S 1a diém ddi xirng ctia A qua BC'. Thé
tich khéi da dién ABCSB'C"' 1a

3 3 3
a3 a3 a3

;/_. B. @’\/3. C. g/_. D. ;/_

c.L. p. L.
2 6

A.
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Cau 13. Cho khdi lang tru 4BC.A4'B'C’ c6 thé tich bang 9. Biém M thudc canh C'C sao cho MC = 2MC'. Thé tich
khoi da dién AB’CM bang

A1 B.2 C.3 D. 4

Cau 14. Cho lang tru dirng ABCD.A'B'C'D', c6 day la hinh thoi canh 4a, A4’ =8a, BAD =120°. Goi M,N,K lan
lwot 14 trung diém clia cac canh AB', B'C, BD'. Thé tich khéi da dién 16i cé cac dinh 1a cac diém

A4,B,C,M,N,K béng

A. 124/34°. B. #ﬁ . C. 16v/34°. D. #Lf .

Cau 15. Lang tru tam giac déu 4BC.4'B'C’ canh day bang a, chiéu cao 2a. Mat phéng (P) qua B' va

vubng goc v&i A'C chia lang tru thanh hai khéi. Thé tich cia hai khéi la ¥, va ¥V, voi V, <V,. Ti sb 4
2

bang
A L B. L. c. L. D. L.
23 11 7 47

Cau 16. Cho hinh lang try d(ng tam gidc ABC.A'B'C' c6 tat ca cac canh déu bang 2a. Mat phang di
qua A'B' va trong tdm tam gidc 4BC cat AC va BC lan lwot tai E va F. Tinh thé tich V' cla khoi

chép C.A'B'FE.
3 3 3 3
A.V:gaﬁ. B.V:Za*/g. C.V:za‘/g. D.szoa\/?
27 27 9 27

Cau 17. Cho lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢ gay ABC |a tam giac vuong tai 4, 4B =a BC =2a ya mat bén
ACC4" 1a hinh vudng. Goi M, N 1an lwot 1 trung diém ctia 4C', CC’ va H 1a hinh chiéu ctia 4 lén BC (
Tham khao hinh vé& bén ). The tich khdi chép A' HMN bang

3 3 3 9 3 9 3
A 2L L c. =, D. =

4 32 16 32

Cau 18. Cho khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C’, dwéng thang di qua trong tam tam giac ABC song song v&i BC cét
AB tai M ,cat AC tai N .Mét phang (A'MN) chia khéi lang tru thanh hai phan, i sb thé tich khéi nhd va khéi I6n bang
A2 B. 4. c. X D. X

3 9 23 27

70
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Cau 1. Cho lang tru ABC.A'B'C' ¢6 chiéu cao bang 8 va day |a tam giac déu canh béng 4. Goi M, N va P lan
lwot |a tAm cac mat bén ABB'A', ACC'A' va BCC'B'. Thé tich cla khéi da dién 16i cé cac dinh 1a cac diém A,
B, C, M, N, P béng

A 1243 B. 1643 C. @ D. @

Cau 2. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' c6 tat c& cac canh bang a. Goi M, N lan lwot | trung diém

cta cac canh 4B va B'C'. Mt phdng (4'MN) cét canh BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N béng.

3 3 3 3
A.a\/g. B.7a\/§_ C_7a\/§. D.7a\/§.
32 96 32

Cau 3. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac déu canh
a, dwong cao béng %. Goi M 1a trung diém cta canh B'C’, biét

hinh chiéu vudng goc ciia M trén mat phang (ABC) la trong tam G

cla tam giac ABC . Goi S la diém dbi xtrng clia M qua tdm O cla
mat bén BCC'B' (minh hoa nhw hinh bén dwédi). Thé tich khéi da

dién SBACA'B'C’ béng: B
3 3 3 3
A_11aJ§_ B_Sa\/§_ C_Saﬁ_ D_11aJ§_
216 72 216 72

Cau 4. Cho khéi lang tru ditng ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng can tai C, AB =2a va goc tao bdi
hai mat phang (4BC') va (ABC) bang 60°. Goi M, N lan lwot la trung diém ciia 4'C’ va BC. Mat phéng

(AMN)) chia khéi I&ng try thanh hai phan. Thé tich ctia phan nhé béng

7\/§a3 \/gcf 7x/ga3 x/§a3

. B. . C. . D.
24 6 24 3

Cau 5. Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' c& AD =2BC,AD song song v&i BC, M la trung diém cla canh
CC',N thudc canh 44" sao cho A'N =3AN. M&t phang (DMN) chia khéi try d& cho thanh hai phan c6 thé

A

tichla ¥, va V,(V, <V,). Tinh ;

2

a1t g i 1l ch_23 pi_2
v, 25 v, 36 v, 49 v, 36
A’ C’
’M
Cau 6. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’cé thé tich bang 124’ va diém <
M 1a mdt diém ndm trén canh CC’sao cho MC =3MC'. Tinh thé tich

cUa khdi ttr dien AB'MC theo a.

A 24’ B. 4a’ c. 3. D. @ B
Cau 7. Cho hinh l&ng tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi M,N lan lwot 14 trung diém
cta cac canh 4B va B'C'. Mt phdng (4'MN) cét canh BC tai P. Thé tich khéi da dién MBP.A'B'N béng.

\/§a3 7\/§a3 7\/§a3 7\/§a3

A. . B. . C. . D. .
32 96 32 68
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Cau 8. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C' c6 tat ca cac canh
bang 1. Goi E, F lan luot la trung diém AA' va BB'; dudng
thdng CE cat dwong thdng C'4’ tai E', dwong thdng CF cét
duwong thdng C'B' tai F'. Thé tich khéi da dién EFA'B'E'F’ bang
3 f J3 S

A —. B. —. C. — D. —.
6 2 3 12

Cau 9. Cho lang tru ABC.A'B'C"' c6 thé tich bang 2. Goi M,N lan
lwot 14 hai diém ndm trén hai canh A4A4' va BB' sao cho M la trung

diém cia AA' va BNz%BB'. Puong thdng CM cét duwong thang

C'A' tai P va dwong thdng CN cét dwong thdng C'B' tai Q. Thé
tich khéi da dién A'MPB'NQ béng
A.E. B.E. C.l. D.Z.

9 18 18 9

Cau 10. Néu canh cua hinh 1ap phuong tang 1én gap 2 Ian thi thé tich cta khdi lap phwong d6 sé tang 1én bao
nhiéu lan?
A 6. B. 4. C.9. D. 8.
Cau 11. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C' c6 tét ca cac canh bang 1. Goi E, F lan lwot la trung diém AA'
va BB', duwong thang CE cat dwong thang C'A’ tai E', dwong thang CF cét duwong thang C'B' tai F'. Thé
tich khéi da dién EFB'A'E'F' bang
a3 5 V3. c. 3. p. 3.
6 2 3 12
Cau 12. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’, diém M nam trén canh CC' théa man CC'=3CM . Mat phang
(AB'M ) chia khéi hop thanh hai khéi da dién. Goi ¥] la thé tich khéi da dién chira dinh 4', ¥, 1a thé tich khéi da
dién chra dinh B'. Tinh ti s6 thé tich ¥, va V.
41
iy B. 2. c. L.
13 7 20
Cau 13. Cho lang tru ding tam gidc ABC.A'B'C'. Goi M,N,P,Q la céac diém lan lwot thudc cac canh
AM 1 BN 1 C'O 1

AA',BB',CC',B'C' thda mén —=—, —=—, —. Goi ¥V, lan lwot la thé tich khoi t& dién
AA'" 27 BB' 3 B'C' 5

p. 2.
4

MNPQ va khéilang tru ABC.A'B'C'. Tinh ty sb %

2
Ay . L1l ch b p.h_22
v, 30 v, 45 v, 45 v, 45
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Cau 1. Cho lang try c6 day Ia tam giac déu canh bang a, canh bén béng b va tao véi mét phang day mot goc o .
Thé tich ctia khéi chép co day la day cla l&ng tru va dinh la mot diém béat ky trén day con lai la

A. —3a2bcosa B. —3a2bsina C. —3a2bsina D. —3a2bcosa
4 4 12 12

Cau 2. Cho lang tru déu ABC.A'B'C’. L4y H, G lan lwot 1a tam cda hinh chir nhat BCC’'B’ va ACC’A’, | 1a trung
diém cGia CC’. Tinh ti sé thé tich cuia t& dién CHGI va t& dién CB’A'C’.
A.0,125 B.0,8 C.3,75 D.7,5
Cau 3. Cho lang tru ABC.A'B'C’ c6 chiéu cao bang 4 va dién tich day bang 3. Goi M, N, P l1an lwot 1a tam cla
cac mat bén ABB’A’, BCC'B’, CAA'C’. Thé tich khdi da dién 16i cé cac dinh la cac diém A, B, C, M, N, P.
A.6 B. 2,25 C.45 D.3
Cau 4. Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢c6 thé tich bang 30. Biém M Ia trung diém canh A’A. Tinh thé tich khéi chép
M.BCCB'.
A. 20 B. 22,5 C.10 D. 15
Cau 5. Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Goi M, N Ian lwot 14 trung diém cla
cac canh AB va B’'C’. Mat phéng (A’'MN) cét canh BC tai P. Tinh thé tich khéi da dién MBP.A'B’'N
a*\3 B 743 c 743 b 743

32 96 48 32
Cau 6. Cho lang tru diing ABC.A'B'C' c6 thé tich bang 30. Goi O la tam cla hinh binh hanh ABB’A’ va G 1a
trong tam tam giac A’'B’C’. Thé tich t& dién COGB’ bang

A

15 10 7
A.25 B. — C. — D. —
14 3 3
Cau 7. Cho lang tru diong ABC.A'B'C', goi M, N, P theo th( tw la trung diém cac canh C'C, BC, B'C’. Khi d6 ti

s thé tich ctia khéi chép A”.MNP véi lang tru ABC.A'B'C' 1a

|
A.0,5 B. 0,25 C.0,125 D. g

Cau 8. Cho lang tru ditng ABC.A'B'C' c6 E 1a trong tam tam giac A'B'C’ va F 14 trung diém cla BC. Tinh ti s6
thé tich gitra khéi chép B’.EAF va khéi lang try ABC.A'B'C".

1
A. 0,25 B. 0,125 C.0,2 D. —

6
Cau 9. Cho lang tru di'ng ABC.A'B'C'cé O, G Ian lwot 1a tdm clia mat bén ABB’A’ va trong tam cla tam giac
ABC. Tinh thé tich khéi chép AOGB khi thé tich khéi lang tru béng 270.
A. 15 B. 30 C. 45 D. 15
Cau 10. Cho khéi lang tru ding tam giac ABC.A'B'C’ ¢c6 thé tich bang 36. Goi E la trung diém cta A'C’, F 14
giao diém ctia AE va A’C. Tinh thé tich ctia khbi chép F.A'B'C’
A 12 B.6 C.8 D.4
Cau 11. Cho khéi l&ng tru ding tam giac ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 36. M la trung diém cla canh bén BB’.
Tinh thé tich khdi chép M.AA’C'C.
A. 24 B.6 C.30 D. 12
Cau 12. Cho khéi lang tru ding tam giac ABC.A'B'C’ ¢c6 thé tich bang 18. M va N |an lwot la trung diém cla
A’'A va B’B. Tinh thé tich cta khéi da dién CNMA'B'C’.
A 12 B.6 C.9 D. 15
Cau 13. Cho khéi lang tru dirng tam giac ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu. Mat phang (A’BC) cé dién tich

bang 2+/3 . Goi M, N I&n Iwot Ia trung diém cda B'B va C'C. Tinh thé tich khéi t dién A’AMN.
A 243 B. 3 C.33 D. 43
Cau 14. Cho lang try ABC.A'B'C’' c6 day 1a tam giac déu canh a. Hinh chiéu H ctia A’ 1én mé&t phang (ABC)
trung véi trung diém ctia BC. Géc gilra mat phang (A’ABB’) va mat phang day bang 60°. Tinh thé tich khbi te
dién ABCA’
3 3 3 3
A.a\/g B.3a\/§ C.a\/g D.3a\/§
8 8 16 16
Cau 15. Cho lang tru dong ABC.A'B'C'cé6 AB=a;AC =2a;A'A= 20\/§;BAC =120°. Goi K, | 1an lwot la
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trung diém cla cac canh C'C, B'B. Tinh thé tich khdi chép IABK
3 3 3
AL 5, €3 a’Vs
2 6 2
Cau 16. Cho lang try diing ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 15, goi |, K 1an lwot la trung diém cta A’'A, B'B. Tinh
thé tich khéi da dién ABCIKC'.
A.9 B.5 C.10 D. 12
Cau 17. Cho khéi lang tru ditng ABC.A'B'C' ¢ day la tam giac déu canh a, chiéu cao h. Biét thé tich khbi tr
3

3
D. &
6

. a .\
dién ABC’A’ bang . Tinh theo a chiéu cao h cua lang tru.

A. 2a B. 3a C.4a D. a

Cau 18. Cho khéi lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 tat c& cac canh déu bang a. Mot mat phéng di qua A'B’ va
trong tdm G cla tam giac ABC, cat AC va BC lan lwot tai E va F. Tinh thé tich V cla khbi A'B’ABFE.

a3\/§ B 2a3\/§ c a3\/§ D 5a3\/§

27 - 27 S 18 - 54

Cau 19. Cho lang tru ABC.A'B'C'. Trén cac canh AA', BB' lan lwot l4y cac diém E, F sao cho
AA'=k.A'E,BB'=k.B'F . Mat phdng (C'EF) chia khéi lang try d& cho thanh hai khéi da dién bao gém khoi

A

chép C'.A'B'FE c6 thé tich ¥, va khéi da dién ABCEFC' c6 thé tich V. Biét rang gzé Tim k.

A k=4. B. k=3. C. k=1. D. k=2.
Cau 20. Cho khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C'. Goi M, N lan lwot & cac diém thudc cac canh bén A’A, C'C
sao cho MA = MA’, NC = 4NC’. Goi G la trong tam tam giac tam giac ABC. Trong bon khoi t&r dién GA'B'C’,
BB'MN, ABB'C’, ABCN, khéi tir dién nao co thé tich nho nhat ,
A. Khoi A’'BCN B. Khéi GA'B'C’ C. Khoi ABB'C’ D. Khoi BB'MN
Cau 21. Cho lang tru d’ng ABC.A'B'C' c6 A’'A = a, gbc gilva canh bén va mat day bang 60°. Tam giac ABC
vudng tai C va ABC = 60°. Hinh chiéu vuéng géc cla B’ 1én méat phang (ABC) tring véi trong tdm tam giac
ABC. Tinh thé tich cia khéi t dién A’ABC.
3 3 3 3
. 9a B 3a c. 27a D. 8la
208 208 208 208
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D' C'

Cau 1. Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D" ¢¢ thé tich bang 2110 . Biét 4 . =
A'M =MA4; DN =3ND"; CP=2PC" Mzt phing (MNP) chia khdi hop da A b, T
cho thanh hai khéi da dién. Thé tich khéi da dién nhd hon bang [V A L
pTES g s w0 s B

18 12 9 6 y B
Cau 2. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 30. Goi G la trong tam tam giac ABC, tinh thé tich khoéi
chop G.AB'C’
A. 10 B. 15 C.20 D. 18
Cau 3. Cho khéi lang tru diing ABC.A'B'C' c6 thé tich bang 30. Tinh thé tich khéi l&ng tru AB’A’C.
A. 10 B. 12 C.9 D. 14

Cau 4. Cho lang try dbing ABC.A'B'C' c6 thé tich bang 36. Goi M, N Ian Iwot 1a trung diém cta A’A, B’B. Tinh
thé tich V ctia khéi t& dién AC’'MN.
A 4 B.6 C.9

Cau 5. Cho khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D" canh a. Cac
diém E, F lan lwot 1a trung diém ctia C'B" va C'D" Mmat
phéng (AEF) cét khdi lap phuong da cho thanh hai phan,
goi ¥, la thé tich caa khoi chiva diém A', ¥, la thé tich khoi

chira diém C’ . Khido L 13
2

2 81 C o A
47 17 25

Cau 6. Cho khéi l&ng tru ABC.A'B'C' c¢6 thé tich bang V. Goi diém M la
trung diém AA' va diém N thudc canh BB'sao cho BNZEBB'.E)wo’ng

thdng C'M cét dwong thdng CA tai D, dwong thdng C'N céat dwong théng
CB tai E. Ti sb thé tich khdi da dién 16i AMDBNE va khéi lang tru
ABC.A'B'C’ la
A. 2. B. l. C. l. D. E.

18 18 12 15

Cau 7. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C'. Goi E, F lan lwot 1a trung
diém cla cac doan thdng CC' va BB'.PBuwong thdng A'E cét dwong
thdng AC tai K, dwong thdng A'F cat dwong thdng AB tai H.
Tinh ti sb thé tich khéi da dién 16i BFHCEK va khéi chop A'ABC .

A. l B. l C. 2. D. 1.

3 2

Cau 8. Cho hinh hop MNPQO.M'N'P'Q’. Ti sbé thé tich cla khéi tir dién
MPN'Q' va khéi hop MNPQO.M'N'P'Q’ bang
1 1 1

A —. B. —. C. —.
3 2 4

|~

Cau 9. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' co tét ca cac canh bang a. Goi M, N 1an Iwot 1a trung diém
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clia cac canh AB, B'C’. Mé&t phang (A'MN) cat canh BC tai P. Tinh thé tich khéi da dien MBPA'B'N.

A 7\/§a3 \/§a3 \/§a3 b 2\/§a3

B. C. .
96 24 12 32

Cau 10. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 630. Goi M, N lan Iwot 1a trung diém cta B'B, C'C.

Ma&t phang (AMN) chia khéi I&ng tru thanh hai phan, trong do thé tich phan da dién chira diém B c6 thé tich bang
A. 140 B. 157,5 C. 180 D. 210
Cau 11. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C'. M6t mét phdng (a) qua dwong A M Ko,

thang A'B' va trong tam tam giac ABC, chia khéi lang tru ABC.4'B'C'
thanh hai phan. Goi ¥, la thé tich khéi da dién chira dinh C va V, 1a thé tich

khéi da dién con lai. Khi dé ti sb n bang

2
A U A (]
ST SNy St

nou 8 . “
BI

Cau 12. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 1. Goi M, N Ian luot Ia trung diém cla cac doan thang

A'A, B'B. Buong thang CM cat dwong thang C'A’ tai P, dwong thang CN cét duong thang C'B’ tai Q. Thé tich

khéi da dién 16i AMPB’NQ bang

1 2
A.05 B. — C. -
3 3
Cau 13. Cho khéi lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ Trén AA', BB'lan lwot lay
AM BN

=k (0<k<1). P la diém bét ki trén

cac diém M,N sao cho =

M B'N
canh CC'. Ti sb th& cia khdi chop P.ABNM va thé tich khéi l&ng tru
ABC.A'B'C’' bang

A E B.

3

2
C. k. D. ———.
3(k+1)

W | =

Cau 14. Cho khoi lang try ABC.A'B'C". Diém M thuéc canh A'B’ sao cho A'B’ = 3A'M. Buong thang BM cat
dwong thang A'A tai diém F, dwong thang CF cét duwong thang A'C’ tai G. Tinh ti s6 khbi chop FA'MG va thé tich
khéi da dién 16i GMB’C’CB.

1 1 3 1
A — B. — C. — D. —

11 27 22 28
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Cau 1. Cho hinh chép S.ABC co trlgutl'ch teégg 48, diém M la trung diém canh AB, l4y cac diém N, P, Q théa
mén diéu kien AC =4 AN =4PC,CQO +2BQ = 0. Tinh thé tich khéi chép S.MNPQ.
A. 24 B. 14 C.8 D. 16

Cau 2. Cho khéi chop S.ABC c6 thé tich biing 48, tam giac ABC la tam giac d&u, SA =~/34Bva SA vudng goc
v&i mat phang day (ABC). M va N lan lwot 1a hinh chiéu vudng géc cla A trén cac dwong thang SB va SC. Tinh
thé tich khdi chép S.AMN.
A. 27 B. 18 C.14,5 D. 15
Cau 3. Cho hinh chop S.ABC c6 SC = 2a, canh SC vudng goc v&i (ABC), day ABC la tam giac vuéng can tai B
va AB = a2 . Mit phing (P) qua C va vudng goc voi SA cét SA, SB Ian Iuot tai D, E. Tinh thé tich khdi chop
S.CDE.
3 3 3 3

= B. L c. 2% p. 2%

9 9 9 8
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Cac diém M, N, P, Q 1an lwot |a trong tm cac tam giac
SAB, SBC, SCD, SDA. O la diém bat ky trén mé&t phang day ABCD. Biét thé tich khéi chop OMNPQ bang 4, tinh
thé tich khdi chép S.ABCD.
A. 54 B. 48 C.60 D. 56
Cau 5. Cho tt dién ABCD c6 thé tich bang 90, trén cac canh BC, BD, AC Ian lwot l1ay cac diém M, N, P sao cho
BC = 3BM, 2BD = 3BN va AC = 2AP. Mat phang (MNP) chia khéi t& dién ABCD thanh hai phan, phan nhé hon
c6 thé tich bang
A. 38 B. 40 C.36 D. 42
Cau 6. Cho khéi t&r dién déu ABCD c6 thé tich bang 16. Goi M, N, P, Q 1an lwot |4 trung diém cta AC, AD, BD,
BC. Thé tich khéi chép BMNPQ béng
A. 6 B.8 C.4 D.6,5
Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tdm O, H va K Ian lwot 1a trung diém cta SB, SD.
Tinh thé tich khdi chép AOHK khi khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 32.
A 4 B.6 C.8 D.5
Cau 8. Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, thé tich bang 12. Goi M 14 trung diém canh SA, cac
diém E, F lan lwot déi xing v&i A qua B va D. Mat phéng (MEF) cét cac canh SB, SD twong tng tai N, P. Thé
tich khéi da dién ABCDMNP bang
A. 4 B.6 C.8 D.3
Cau 9. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh véi thé tich bang 12. Goi M |a diém dbi xing cta C
qua B, N la trung diém canh SC, mat phang (MDN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai khéi da dién, thé tich khéi
da dién chtva dinh S bang
A. 6 B.7 C.5 D.8
Cau 10. Cho khéi lang truy ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 12. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém clia cac doan théng
A’A va B'B. Buong thang CM cét dwong thang C'A’ tai P, dwéng thang CN cét dwong thang C'B’ tai Q. Thé tich
khéi da dién 16i A'MPB'NQ bang
A. 6 B.8 C.9 o D:5
Cau 11. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 54. Diém E thda man AE =3A4B . Thé tich khéi da
dién gdm céc diém chung cla khdi hop va khédi chop E.ADD’ bang
A. 19 B. 20 C.18 D. 21
Cau 12. Khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang a, SA = 2a. Hai mat phéng (SAB) va (SAD)
cuing vudng goéc véi (ABCD). Mét mét phang (P) qua A va vudng goc véi SC cat cac canh SB, SC, SD lan lwot
tai B', C', D". Goi V,V, lan lwgt la thé tich cta khdi chop S.4AB'C'D'va khéi da dien ABCD.B'C'D’. Khi d6 ti s6

V,:V,béng
Al B L c p. 12
7 6 12 7

Cau 13. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 226, cac diém M, N, P lan lwot |a trung diém cta BC,
C’D’, DD’. Thé tich khéi da dién AMNP bang

A. 28,25 B. 28,5 C.29 D. 29,25

Cau 14. Cho khéi lap phwong ABCD.A'B'C'D’ cé thé tich bang 144. M la trung diém cta BC, N thudc canh
CD sao cho CD = 3CN, mat phang (A’'MN) chia khéi lap phwong thanh hai khéi, (H) 1a khéi da dién chira diém A
thi thé tich cta (H) bang

A. 55 B. 56 C.60 D. 49

77



Cau 15. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C' c6 thé tich bang 18. Goi M, N 1an lwot & hai diém nam trén hai canh A'A
va B’B sao cho M 1a trung diém cta A’A va 3B’'N = 2B’B. Puwdng thadng CM cat dwdng thang A'C’ tai P va duong
thdng CN cat dwdng thang B'C’ tai Q. Thé tich khéi da dién AMPB’NQ bang

A. 6 B.5 C.7 D.8

Cau 16. Khéi hop ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 48, M la trung diém canh AB, mat phang (MB’D’) chia khbi
chép ABCD.A'B'C'D' thanh hai khéi da dién, thé tich khéi da dién chira dinh A bang

A. 14 B. 16 C.15 D. 21

Cau 17. Cho khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 16 véi day ABCD la hinh binh hanh, M va N Ian lwot 14 trung
diém cac canh SA, SB va P la diém bét ky thudc canh CD. Thé tich khéi t& dién AMNP |3

4
A 2 B.3 C'E D.5

Cau 18. Cho khéi t& dién ABCD c6 thé tich bang 18. Goi N, P Ian lwot 1a trung diém cta BC, CD, M 1a diém
thudc canh AB sao cho BM = 2AM, mét phang (MNP) cét canh AD tai Q. Thé tich khéi da dién 16i MAQNCP |a
A7 B.8 C.9 D.5

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh ABCD, céc diém M, N, P, Q Ian lwot |a trong tam cac
tam giac SAB, SBC, SCD, SDA. Thé tich khbi chop S.MNPQ 4 4, thé tich ctia khdi chép S.ABCD la

A. 27 B. 21 C. 16 D. 10,125

Cau 20. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 chiéu cao bang 8 va dién tich day bang 9, cac diém M, N, P,
lwot 14 tm cac méat bén ABB’A’, BCC'B’, CDD’C’, DAA'D’. Thé tich cta khéi da dién cé cac dinh A, B, C,
N, P, Q béng

A. 27 B. 30 C.18 D. 36

Cau 21. Cho lang tru déu ABC.A'B'C’' c6 d6 dai tat ca cac canh bang 3. Goi M, N 1a trung diém cua hai canh
AB va AC. Thé tich khéi da dien AMN.A'B'C’' gan nhét véi gia tri nao ?

A. 6,82 B. 5,84 C.7,12 D. 6,64

Q lan
D, M,
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN TONG HQP Ti SO THE TiCH - P2)

Cau 1. Cho hinh chép déu S.ABC c6 tat ca cac canh bang a. Mat phang (P) song song v&i mat phang day
(ABC) va cat cac canh bén SA, SB, SC lan lugt tai cac diem M, N, P. Mat phang (P) chia khoi chop da cho thanh
hai phan c6 thé tich badng nhau. Chu vi tam giac MNP béng

A 43 B. 3ay3 c. 24 D. a3
2 2 NG J2

Cau 2. Cho lang tru tam giac déu ABC.A’'B’C’ c6 canh day bang a, chiéu cao béng 2a. Mt phang (P) qua B’ va

) L ) Voo V
vudng goc voi A'C chia lang tru thanh hai khoi. Biét thé tich cta hai khéila V},V, . Tinh VIbiét rang 71 <lI.
2 2
1 1 1 1
A — B. — C. — D. —
7 11 23 47
Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh va cé thé tich 1a V. Goi M 1a trung diém cua SB. P la
diém thudc canh SD sao cho SP = 2DP. Mt phang (AMP) cat canh SC tai N. Tinh thé tich cta khéi da dién
ABCDMNP theo V.
23 2 19 7
AT =—V B. V ==V cC.V =—V D.V =—V
ABCDMNP 3 0 ABCDMNP 5 ABCDMNP 3 0 ABCDMNP 3 0

Cau 4. Cr]o hir]h chép S.ABCD co déy,lé hjnh binh ,hénh ABCD, goi M, N ET) qut,lé trung,diém cac canh SA, SB
va P la diém bat ky thuéc canh CD. Biét thé tich khoi chép S.ABCD la 48. Tinh thé tich khoi t&r dién AMNP
A.6 B.8 . . C.12 . D. 10
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD cé thé tich bang 81. Goi A’, B’, C’, D’ Ia cac diém thudc lan lvot cac canh SA,
S4'" SB'" SC' SD'" 1 _, 2 o £ . A

= = = = — . Tinh thé tich khoi chép S.A'B'C’'D
SA SB SC SD 3

A3 B.9 C.3 D.1,5

Cau 6. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 thé tich bang 12, canh bén hop véi day mét géc 60° . Goi M la diém dbi
xtrng ctia C qua D, N la trung diém ctia SC. Mat phang (BMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phan. Ti sb thé
tich phan Ién hon bang

A7 B.7,5 C.9 D.8

Cau 7. Cho hinh chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuéng canh a. Hai mat bén (SAB) va (SAD) cung vubéng

géc voi méat day. Géc gitra hai mat (SCD), (ABCD) bang 45°. Goi H, K lan Iwot la trung diém cta SC va SD.

SB, SC, SD sao cho

.z V
Tinh ti s6 thé tich —-4<2
S.AKH

A3 B. 4 C.6 D.5

Cau 8. Khoi Iap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 72. Cac diém E, F 1an Iuot 1a trung diém clia C'B’ va
C’D’. Mé&t phang (AEF) cat khéi l1ap phwong da cho thanh hai phan, tinh thé tich khéi da dién chiva dinh A’
A.25 B. 28 C.30 D. 27

Cau 9. Cho tr dién ABCD c6 thé tich 855, l4y diém M thudc canh BC sao cho BC =3BM , diém N thudc BD

sao cho 2BD =3BN va diém P thuéc AC sao cho AC =2AP. Mat phédng (MNP) chia khéi t& dién ABCD
thanh hai phan, thé tich khéi da dién chiva dinh A 1a
A.494 B. 675 C. 180 D. 361
Cau 10. Cho khéi t&r dién déu ABCD c6 thé tich 60. Goi M la trung diém ctia BC, N la diém thudc canh CD sao
cho 2DN = CN, G la trong tdm tam giac ABD. Mat phang (MNG) chia khéi tir dién ABCD thanh hai khéi da dién.
Tinh thé tich khéi da dién chira dinh A.
A.43 B. 41 C. 51 D. 30
Cau 11. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi M Ia trung diém BC va | la tam hinh vuéng
CDD’C’. Mat phang (AMI) chia khéi l1ap phwong thanh hai khéi da dién trong dé khéi da dién khéng chra diém D
c6 thé tich bang

3 3 3 3
A 1L B, 22¢ c. 1@ p. 24

36 29 29 36

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, mat bén SAB la tam giac déu, mat bén
SCD Ia tam giac vudng can tai S. Goi M la diém thudc dwdng thang CD sao cho SA vudng géc véi BM. Thé tich
ctia khéi chép S.BDM bang
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A. £az3 B. £az3 C. £a3 D. £a3

48 32 24 16
Cau 13. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 144. Goi M, N, P Ian lwot la trung diém cha A’A,
B’B, C’C. Mat phang (MNP) chia khéi I&ng tru trén thanh hai khbi da dién. Thé tich khéi da dién chira dinh B 1a
A.95 B. 60 C. 82 D. 74
Cau 14. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D' cé thé tich béng 210. Biét AM = MA, DN = 3ND’, CP = 2C’P nhw hinh
vé. M&t phang (MNP) chia khdi hop da cho thanh hai khéi da dién. Thé tich khéi da dién nhé hon gan nhéat voi
A.879 B. 850 C. 740 D. 720
Cau 15. Cho khdi chép S.ABCD c6 thé tich bang 24, day ABCD Ia hinh thang v&i day Ién AD va AD = 3BC. Goi
M Ia trung diém ctia canh SA, N 1a diém thudéc CD sao cho ND = 3NC. Mé&t phang (BMN) cét SD tai P. Thé tich
khéi chép AMBNP béng
A9 B. 10 C.75 D.6,75
Cau 16. Khéi chép S.ABCD cé day la hinh thang v&i hai day AB, CD v&i AB = 2CD. Goi E Ia mot diém trén canh

. ] ] 2 . SE
SC, mat phang (ABE) chia khdi chép S.ABCD thanh hai khoi da dién cé thé tich bang nhau. Tinh E

Cau 17. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng can tai B, SA vudng goc véi mat day (ABC), BC =
a, géc hop bdi hai mat (SBC), (ABC) la 60°. Mat phang (P) qua A vudng géc véi SC cat SB, SC Ian lwot tai D,
E. Tinh thé tich khéi da dién ABCED.

33, NER C11ﬁ3 33,

A —a B. —a . a D.——a

40 6 120 60
Cau 18. Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 2019. Thé tich phan chung cta hai khéi
AB’CD’ va A'BC’D béng
A.336,5 B. 340 C.335 D. 320,5
Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng va SA vuéng géc véi (ABCD). Trén dwdng thang vudng géc voi
(ABCD) tai D lay diém S’ sao cho SA = 2S'D, S va S & cung phia dbi véi méat phang (ABCD). Tinh thé tich khbi
chép S’ABCD biét khéi chép S.ABCD c6 thé tich béng 18.
A7 B.8 C.9 D. 6
Cau 19. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 thé tich béng 42, G 13 trong tam tam giac ABC, géc tao bdi SG
va (SBC) bang 30°. Mat phang chivra BC va vudng goc v&i SA chia khéi chop da cho thanh hai phan cé thé tich,
trong thé tich khéi chép chira diém S bang
A6 B.7 C.8 D. 12
Cau 20. Cho l&ng tru ding tam giac ABC.A'B'C’. Goi M, N, P, Q 1a cac diém lan lwot thudc cac canh A'A, B'B,
AM 1 BN 1 CP 1 CQ
A4 2°BB 3'C'C 4 CPB
da cho c6 thé tich bang 45.
A1 B. 12 C.19 D. 18
Cau 21. Khéi chép S.ABCD cé day la hinh binh hanh, thé tich bidng 12. Goi M la trung diém ctia canh SA, cac
diém E, F lan lwot 1a diém dbi xirng ctia A qua B va D. Mat phang (MEF) cét cac canh SB, SD Ian lwot tai cac
diém N, P. Thé tich khéi da dién ABCDMNP bang
A8 B.9 C.6 D. 10
Cau 22. Khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C' c6 thé tich bang 30. Goi M, N I1an Iwot 1a trung diém cla cac doan
thdng AC, B'C’. Goi (P) la mat phang qua M va song song v&i mat phang (A'NC). Mat phang (P) chia khéi l&ng
tru da cho thanh hai khéi da dién, thé tich khéi da dién chira dinh A bang
A.15 B. 20 C. 12 D. 18
Cau 23. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 8. Goi M 1a trung diém cta B'B va P thudc
canh D’D sao cho D’'D = 4DP. Mé&t phang (AMP) cét C'C tai N, thé tich ctia khdi da dién AMNPBCD bang
A3 B.2 C.225 D.4
Cau 24. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 18. Goi M, N I&n lwot la trung diém cla A'B’, ACva P |a
diém thudc canh C'C sao cho CP = 2C’P. Tinh thé tich khéi tr dién BMNP.
A4 B.6 C.4,5 D. 6,5
Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c¢é day la hinh binh hanh, thé tich bang 12. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém cla
SA, SC. Mat phang (BMN) cat SD tai P. Tinh thé tich khéi chép S.BMPN
A2 B.3 C.4 D.5

C'C, B'C’ théa méan

| 2 . . .
= g Tinh thé tich khoi tir dién MNPQ biét khai lang tru

80
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Cau 1. Cho lang try tam giac déu ABC.4'B'C' c6 canh day bang a, chiéu cao bang 2a. Mat phang (P) qua

B’ vavudng goc A'C chia lang try thanh hai khéi. Biét thé tich cta hai khéila V,; V, véi V, <V,. Ti sb ; bang
2

A L. B. L. c. L. p. L.

47 7 23 11
Cau 2. Cho khéi hép ABCD.A'B'C'D''M la trung diém cia C'D'.N la diém trén canh 4D sao cho DN =
2AN. Mat phéng (B'MN) chia khdi hop thanh hai phan co thé tich 1an luot 1a ¥;;V, thod man ¥, <V,. Tilé ;

2

bang
Al B 2. c. ¥ p. 2

3 135 88 135

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai 4 va B, S4 L(ABCD), AD=3a,
Uu Uuu .
SA=BC=AB=a.Goi S’ la diém théa man SS’ =%AB. Tinh thé tich khéi da dién SS’ABCD .

3 3 3 3
13a ' B. 11a . C. 11a . D. 13a '
10 12

Cau 4. Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh vudng canh
a, SA vudbng goc v&i mat phang (4BCD), SA=a. MK
twong ng la trong tdm tam giac S4B,SCD; N la trung

A.

diém cha BC. Thé tich khéi t& dien S.MNK bang .o
n

VGi mne¥, (mn)=1.Giatri m+n bang
A. 28. B. 12. C. 19. D. 32.

Cau 5. Cho lang tru d*ng ABCD.A'B'C'D’, c6 day la hinh thoi canh
4a, AA'=8a, BAD=120°. Goi M,N,K lan lwot la trung diém cla
cac canh AB', B'C, BD'. Thé tich khbi da dién 16i c6 céc dinh la cac
diém 4,B,C,M,N,K bang

4043

@ﬁ C. 16v/34°. D. ==
Cau 6. Cho lang tru ABC.4'B'C"' c6 chiéu cao bang 8 va day la tam giac déu canh bang 4. Goi M,N,P lan
lwot 1a tam cla cac mat bén ABB'A', ACC'A,BCC'B'. Thé tich cta khéi da dién 16i cd cac dinh la cac diém
A,B,C,M,N,P bang

A.@. 5. 1243, c. 1643 D. #.

Cau 7. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai 4 va B, AD=2,BA=BC=1. Canh
bén SA4 vubng goéc véi day va SA=+2. Goi H 1a hinh chiéu vuéng goc clia 4 trén SB . Tinh thé tich V' cla
khéi da dién SAHCD .

42 12 42 22

AV =—=-. B.V=—w0o. C.Vv=——. D.V=—-.
9 3 3 9

A. 124342 B.

Cau 8. Cho t» dién S.ABC, M va N 1a cac diém thudc cac canh S4 va SB sao cho
MA=3SM,SN =2NB,(a) la mat phdng qua MN va song song véi SC. Ki hiéu (H,) va (H,) la cac khéi da

dién c6 dwoc khi chia khdi t dién S.4BC bdi mat phdng (), trong d6, (H,) chira diém S,(H,) chira diém
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A;V, va V, lan lwot 1a thé tich cia (H,) va (H,). Tinh tisé L

V+2r,
AT B. 22 c. 2 D. 2.
119 90 5 45

Cau 9. Cho khéi chép t&r giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, géc gitra canh bén va mat phang day bang
60°. Goi M Ia diém dbi xirng v&i C qua D va N Ia trung diém ciia canh SC . Mt phang (BMN) chia khéi chop

S.ABCD thanh hai khéi da dién (H,) va (H,), trong o6 (H,)chwa diém C. Thé tich cta khéi (H, ) la

A 7./63° B 5\6a° c 563" b 7./62°
72 72 © 36 © 36

Cau 10. Cho khdi lap phuvong L va goi B 1a khéi bat dién déu co6 cac dinh 1a tam cac mét cia L. Ti s6 thé tich
cia Bval la

1 1 1

A —. B. L. C. —. D. —.
2 4 6 3
Cau 11. Cho lang tru déu ABC.A'B'C" c6 tat ca cac canh banga. Goi S 1a diém ddi xirng ctia A qua BC'. Thé
tich khéi da dien ABCSB'C' la
3 3 3
a3 a3 a3
A. \/_. B. «’\/3. C. \/_. D. \/—.
3 6 2
Cau 12. Cho khéi chép S.ABCD c6 chiéu cao bang 9 va day la hinh binh hanh cé dién tich bang 10. Goi
M,N,P va Q lan luot la trong tdm cla cac mat bén SAB, SBC, SCD va SDA . Thé tich cla khéi da dién 16i

c6 dinh la cac diém M ,N,P,Q,B va D bang

A 9. B. 30. c. 2 p. 29

3 9
Cau 13. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD cb tat ca cac canh déu bang a, tdm cla day la O. Goi M, N
twong ng la trung diém cac canh S4,SC. Goi E la giao diém ctia SD va mat phdng (BMN). Tinh thé tich V
ctia khéi chép O.BMEN .
V2. g y-9Y2 cy-aV2 D y-a¥2
18 ‘ 24 12 ‘ 36
Cau 14. Cho hinh chép t& giac deu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Goi M, N, P, Q lan lwot |a trong
tam cac tam giac S4B, SBC, SCD, SDA va O la giao diém cla AC v&i BD. Thé tich khdi chép O.MNPQ
bang
24°\2 a’\2 c 2a° b a’\2
81 81 81 C 54
Cau 15. Hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh c6 dién tich bang 12a* ; khodng cach tvr S t&i
mét phéng (4BCD) béang 4a. Goi L la trong tam tam giac ACD ; goi T va V' Ian Iwot 1a trung diém céc canh
SB va SC. Mat phang (LTV) chia hinh chdp thanh hai khéi da dién, hay tinh thé tich cta khéi da dién chira
dinh §.

3 3 3
A 204 B. 84°. c. 28« D, 2%
3 3 3

Cau 16. Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang ¥, hai diém M, P 1an lwot |a trung diém cla 4AB,CD; N la
diém thudc doan AD sao cho AD =3AN. Tinh thé tich t(r dién BMNP.
|4 V |4

V
A —. B. —. C. —. D. —.
4 6 8 12

AT =

A
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VAN DUNG CAO, PHAN LOAI HINH HQC KHONG GIAN LOP 12 THPT
(LOP BAI TOAN TONG HQP Ti SO THE TiCH - P5)

Cau 1. Cho hinh chép t& giac déu S.4ABCD cé canh day bang
a, canh bén hop véi day mot géc 60°. Goi M 1a diém ddi xirng
cta C qua D, N la trung diém SC. Mat phadng (BMN) chia khéi
chép S.ABCD thanh hai phan (nhw hinh vé bén). Ti sb thé tich

gitra hai phan Yoaneen. bang

BFDCNE
Al B. L. cl. p. L.
5 6 3 4

Cau 2. Cho hinh hop chi¥ nhat ABCD.A'B'C'D"' cé ABza,ADza\/g,AA'=3a. Goi M 1a diém thudc
canh CC' sao cho mp(MBD) vuéng géc véi mp(A'BD) . Thé tich khéi t& dien 4'BDM béng
A 133d° 5 104’ 1004’ 133d°

. :

. C. . D. .
9 3 24
Cau 3. Cho lang tru déu ABC.A'B'C' c6 tét c& cac canh banga. Goi S 1a diém dbi xirng ctia A qua BC'. Thé
tich khéi da dien ABCSB'C" la
3 3 3
a3 a’~3 a3
A. ;/_ B. ’\/3. C. g/_. D. ;/_

Cau 4. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh
a, dwdng cao bang %. Goi M 14 trung diém ctia canh B'C’, biét

hinh chiéu vuéng goc ctia M trén mat phang (A4BC) la trong tam G

cla tam giac ABC . Goi S la diém dbi xieng ctia M qua tdm O cla
méat bén BCC'B' (minh hoa nhw hinh bén duwdi). Thé tich khéi da dién

SBACA'B'C' bang: B
3 3 3 3
A_11aJ§_ B_Sa\/E_ C_Sa\/§_ D_11aJ§_
216 72 216 72

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 chiéu cao bdng 9 va day la hinh binh hanh cé dién tich bang 27. Goi
M,N,P,Q lan lwot la cac trong tdm clda cac mat bén S4B, SBC, SCD, SDA . Tinh thé tich khéi da dién 16i coé
cac dinh 4,B,C,D,M,N,P,Q .

A. 54. B. 51. C. 41. D. 57.
Cau 6. Cho hinh hdp ABCD.A'B'C'D' c6 déay la hinh thoi tam O va canh béng a, géc BAC =60°. Goi 1,J lan
lwot la thm clia cdc mat bén ABB'A’, CDD'C'. Biét Al = “27 , AA' = 2a va géc gitra hai mé&t phang
(ABB'A'), (A'B'C'D') bang 60°. Tinh theo a thé tich ctia khéi tir dién 401J 2
PNENEC g 3¢ c 3 p. V3@’
64 48 32 192

Cau 7. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C' c6 thé tich béng 9. Biém M thudc canh C'C sao cho MC = 2MC’. Thé tich
khéi da dién AB’CM bang
A1 B.2 C.3 D. 4
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Cau 8. Cho lang tru di'ng 4BCD.A'B'C'D', c6 day la hinh thoi canh
4a,AA' =8a, BAD =120°. Goi M,N,K lan lwot la trung diém cla cac
canh A4B', B'C, BD'. Thé tich khéi da dién I6i c6 cac dinh la cac diém
A4,B,C,M,N,K béng

283 4043

A. 12434°. B. Ta3. C. 16v/34°. D. Ta3.

Cau 9. Cho t& dién ABCD co thé tich la 7 .Goi
M,N,P,Q,R lan lwot 14 trung diém cac canh 4B, 4D ,
AC,DC,BD va G la trong tdm tam giac ABC (nhw hinh
vé). Tinh thé tich khéi da dién 16i MNPORG theo V .

A Y 24
3

B. 2V c. V. p. .
6 2

Cau 10. Cho khéi lang tru deng ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng cantai C, AB = 2a va goc tao bai
hai mat phang (4BC') va (ABC) bang 60°. Goi M,N Ian Iwot la trung diém cia 4'C’ va BC. Mat phéng
(AMN) chia khéi I&ng try thanh hai phan. Thé tich ctia phan nhé béng

7\/§a3 B \/gcf c 7x/ga3 D x/§a3
YR . Toa 3

Cau 11. Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 AD =2BC,AD song song v&i BC, M la trung diém cuta canh

CC',N thudc canh A4' sao cho A'N =3A4N. Méat phang (DMN) chia khi try da cho thanh hai phan co thé

A

tichla ¥, va V, (¥, <V,). Tinh %
2
a1 . A1l c.h_23 LA
v, 25 v, 36 v, 49 v, 36
Cau 12. Cho khéi hép ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 2019. Goi M la trung diém ctia canh 4B . Mat phang
(MB'D") chia khbi hdop ABCD.A'B'C'D'thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich phan khéi da dién chira dinh A .
A 1063 g 14133 c i p. 2711
12 8 8 4
Cau 13. Cho khéi lap phuwong ABCD.A'B'C'D'céd canh bang 1. Goi M, N 1an lwot la trung diém cia C'C va

n_2

2 4 A 2 ’ A ~ s . V b
A’D’. Mat phang (BMN) chia khoi Iap phwong thanh hai phan co thé tich lan lwot la 1V, V, voi 71:£> lI,pvaq
> 4
nguyén t6 cung nhau. Tinh p — q
A —22 , B. 34 ‘ C.22 D. 15
Cau 14. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D'cé thé tich bang 2020, M 14 trung diém clta AB. Mat phéng (MB’D’) chia
khéi hop thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich phan khéi da dién chira dinh A.

3535 8585
A.1767,5 B. 252,5 C. — D.——

6 6
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Cau 1. Cho hinh chép déu S.4BCD c6 canh day bdng a, canh bén bing a+/3 va O la tam cla day. Goi
M ,N,P,0 lan luot la cac diém dbi xieng véi O qua trong tdm cla cac tam giac SAB,SBC,SCD,SDA va S’ la
diém dbi xirng v&i S qua O. Thé tich cha khéi chép S'.MNPQ béng

A 404104° 5 104104 c 204104 5 24/104°
TR B TR R

Cau 2. Cho hinh chép d&u S.4BCD c6 canh day bdng a, canh bén bing+/2a va O la tam cla day. Goi
M,N,P,Q lan lwot |a cac diém dbi xtrng v&i O qua trong tdm cla céac tam giac S4B,SBC,SCD,SDA va S' la
diém dbi xrng v&i S qua O. Thé tich khéi chép S'.MNPQ bang.

3 3 3 3
N 2J6a _ 5 40+/6a | c 10+/6a | o, 20+/6a |
9 81 81 81

Cau 3. Cho ttr dién ABCD c6 thé tich bang 18. Goi 4, la trong tam clia tam giac BCD; (P) la mat phang qua
A sao cho goc gitva (P) va mat phang (BCD) béng 60°. Cac duong thang qua B;C;D song song voi A4,
cat (P) lan lwgt tai B;;C; D,. Thé tich khéi tir dién 4 B,C,D, bang?

A. 1243 B. 18 C. 93 D. 12

Cau 4. Cho hinh chép d&u S.4BCD c6 canh day bang a . Mé&t bén tao véi day géc 60° . M&t phdng (P) chia
AB va tao véi day géc 30° va cat SC, SD 1an Iwot tai M va N. Tinh thé tich V cla khdi chép S.ABMN theo a.

3 3 3 3
A.Vza\/g. B.sta\/g. C.Vza*/g. D.V=‘“/§
6 48 8 16
Cau 5. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 chiéu cao 8 va dién tich day bang 11. Goi M la trung diém cua
AA', N 1a diém trén canh BB’ sao cho BN =3B'N va P la diém trén canh CC’ sao cho 6CP=5C'P. Mat

phang (MNP) cét canh DD’ tai Q. Thé tich clia khéi da dién 16i co cac dinh la cac diém 4,B,C,D,M,N,P va

O béng
A.%. B. 42. C. 44. D.%.

Cau 6. Cho hai hinh chop tam giac déu c6 ciing chiéu cao. Biét dinh cda hinh chop nay trung voi tam cia day
hinh chép kia, m6i canh bén cla hinh chép nay déu cat mét canh bén clia hinh chop kia. Canh bén c6 dd dai
bang a cda hinh chép thtr nhat tao véi dwdng cao mét géc 30°, canh bén ciia hinh chép thir hai tao véi dwdng
cao mot goc 45°. Tinh thé tich phan chung ciia hai hinh chép da cho?
3(2-43)’ (2-+3)a’ 9(2-43)a’ 27(2-3)a’
_ B. —————. c.————. D, ————.

64 32 64 64
Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh cé dién tich bang 124 ; khoadng cach tir S
toi mat phang (4BCD) bang 4a. Goi L la trong tam tam giac ACD ; goi T va V' 1an luot la trung diém céac
canh SB va SC. Mat phang (LTV') chia hinh chép thanh hai khéi da dién, hay tinh thé tich cta khéi da dién
chtra dinh S'.

3 3 3

20a” B. 84°. c. 28« p. 324

3 3 3
Cau 8. Cho hinh chop dé&u S.ABCD c6 canh day bang a, mat bén tao v&i day géc 60°, mét phang (P) chira AB
va tao v&i day géc 30°va cét SC, SD l1an lwot tai M, N. Tinh thé tich khéi chép S.ABMN.
a3\/§ B 5a3\/§ c a3\/§ b a3\/§
6 48 -8 16

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD cé SA vudng goc voi (ABCD), SA = 45, day ABCD Ila hinh vudng canh AB = 30,
diém | 1a mot diém thudc mién trong hinh vudng ABCD sao cho Al = 12, Bl = 26. Biém M, N, P, Q, G lan luwot 1a
trong tdm cua cac tam giac IAB, IBC, ICD, IDA, SCD. Tinh thé tich ctia khéi chép G.PQMN.

A. (1300:1500) B. (1100;1300) C. (900:1100) D. (1500:1700)

Cau 10. Cho hinh l&ng tru drng 4BCD.A'B'C'D’ c6 day la hinh thoi ¢6 canh 4a, A'A=8a, BAD =120". Goi
85

A

A

A




M,N,K 1an lwot 1a trung diém canh AB',B'C,BD’. Thé tich khdi da dién 16i c6 cac dinh la cac diém
A,B,C,M,N,K la:

@aﬁ C. 16134’ D. %Cf

Cau 11. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang a va O 1a tam cta day. Goi M, N, P,Q lan lwot
la cac diém déi xtng véi O qua trong tdm clia cac tam giac SAB,SBC,SCD, SDA va S' 1a diém déi xieng véi S
qua O. Thé tich khéi chép S'MNPQ béng

224 5 20:24° 40424° 5 10724
o . .

A 1243 4° B.

. C. . .
81 81 81
Cau 12. Cho hinh chép d&u S.4BCD c6 canh day bang 4a, canh bén bing 2+/3a va O la tam cla day. Goi
M, N, P, Q lan lwot 1a hinh chiéu vuéng géc clia O lén cac méat phdng (S4B), (SBC), (SCD)va (SDA).
Thé tich cia khéi chép O.MNPQ béng
3 3 3 3

A S g, Y c. 128« p. 24

3 81 81 3
Cau 13. Cho khéi t&r dién ABCD co6 thé tich V. Goi G,,G,,G,,G, la trong tam cla bdn mét cta t& dién
ABCD . Thé tich khéi tw dién G, G, G,G, la:
AL B. .~ c. = p. =

12 4 27 18
Cau 14. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢b thé tich V. Goi M la diém thuéc canh BB’ sao cho
BM =2MB'. Mé&t phdng («) diqua M va vudng géc véi AC' cét cac canh DD',DC,BC lan lwottai N,P,Q.

A

Goi V; la thé tich khdi da dién CPOMNC' . Tinh ty s6 %

31 35 34 13
L. B. —. C. —. D. —.

162 162 ) 162 ] 162
Cau 15. Cho mét hinh lap phwong c6 canh bang a. Tinh theo a thé tich cda khoi bat dién déu cé cac dinh la
tdm cac mat cda hinh 1ap phwong.
A la3. B. la3. C. La3. D. la3.

4 6 12 8
Cau 16. Cho khéi chop S.ABCD c¢6 chiéu cao bang 9 va day la hinh binh hanh cé dién tich bang 10.
GoiM, N, P va Q lan luot 1a trong tdm clia cac méat bén SAB, SBC, SCD va SDA . Thé tich cha khéi da dién
16i ¢6 dinh l1a cac diém M, N, P, O, B va D la

A 9. B. ﬂ C. 30. D. 2

9 3
Cau 17. Cho hinh hép dieng ABCD.A'B'C'D'cd AA'=2, day ABCD la hinh thoi véi ABC la tam giac déu
canh 4. Goi M ,N ,Plan lwot 1a trung diém cta B'C', C'D', DD' va Qthudc canh BCsao cho QC =30B.
Tinh thé tich t& dién MNPQ .
A. 343 B.ﬂ. C.ﬁ. D.ﬁ.

2 4 2

Cau 18. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢4 M, N, P lan lwot la trung diém cac canh
BC, C'D', DD' (tham khao hinh v&). Biét thé tich khéi hop bang 144, thé tich khéi t& dien AMNP bang

C

A. 15. B. 24.
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Cau 1. Cho t dién S.ABC cé M, N Ian lwot thudc cac diém SA, SB sao cho MA = 3SM, SN = 2NB, mét phéng
(a)qua MN va song song véi SC. Ky hiéu (H1), (H2) 1a cac khéi da dién cé dwoc khi chia khéi t& dién S.ABC

b&i mat phdng (), trong d6 (H+) chira diém S, (H,) chiva diém A, V1 va V, Ian lwot 1a thé tich cta (H1), (Ho).

Tinh tis6 ————.

Vi+20,
35 47
B. — D. —

90 119 ]
Cau 2. Hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng géc v&i (ABCD), goc gitra hai mat phang
(SBD), (ABCD) bang 60°. Goi M, N lan lwot 1a trung diém cla SB, SC. Thé tich ctia hinh chép S.ADNM béng

a3\/g B a3\/g c 3a3\/g b a3\/g
16 24 16 -8

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan lwot 1a trong tdm cac tam giac SAB,
SBC, SCD, SDA. Goi O la diém bét ky trén mé&t day ABCD, biét thé tich khdi chép O.MNPQ bang 8, tinh thé tich
khéi chép S.ABCD.

A. 27 B. 108 C.18 D. 54

Cau 4. Cho hinh hép ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 chiéu cao bang 8 va dién tich bang 11. Goi M 1a trung diém cta A’A, N
la diém trén canh BB’ sao cho BN = 3B’N va P |a diém trén canh CC’ sao cho 6CP = 5C’P. Mat phang (MNP) cat
canh DD’ tai Q. Tinh thé tich cGa khéi da dién 16i c6 cac dinh 1a cac diém A, B, C, D, M, N, P, Q.

A 42 B. 44 C. ﬁ D. &

3 3
Cau 5. Cho hinh hop dirng ABCD.A'B’C'D’ c6 A'A = 2, day ABCD la hinh thoi v&i ABC la tam giac déu canh
bang 4. Goi M, N, P Ian lwot la trung diém ctia B'C’, C'D’, DD’ va Q thudc canh BC sao cho QC = 3QB. Tinh thé
tich khoi t&r dién MNPQ.
3 33 3
A. V3 B. 33 C. V3 D. 343
4 2 o 2
Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cac canh deu bang a, tam cua day 1a O. Goi M, N twong tng la trung
diém cac canh SA, SC. Goi E la giao diém ctia SD va mat phang (BMN). Tinh thé tich cta khdi chop O.BMEN.
2 a2 L a2 22
18 , 24 12 36 ,
Cau 7. Cho khoi chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch® nhat, AB = 1, AD = 2, SA vudng goc véi mat phang
(ABCD) va SA = 2. Diém M trén canh SA sao cho mat phang (MBC) chia khdi chép S.ABCD thanh hai phan cé
thé tich bang nhau. Tinh dién tich cta tam giac MAC.

3W5-5 5 NG 5-5
2

7
A.0,8 C. —
9

A

A

A B. — C. — D.

2 3 4
Cau 8. Cho t& dién déu ABCD c¢6 canh béng 6+/2 . & bén dinh dién nguoi ta cat cac ti dién déu bang nhau
c6 canh bang x. Biét khbi da dién con lai sau khi c&t cé thé tich bang mét niva thé tich khéi tir dién ABCD. Tim x.

A x=32 B. x=2/3 C.x=22 D. x=+/2
Cau 9. Cho khdi chop S.ABCD co day ABCD Ia hinh binh hanh va c6 thé tich V. Goi M, N, P Ian Iuot la cac diém
trén cac canh SA, SC, SB sao cho SM = 2MA, SN = 3NC, SP = 4BP. Mat phang (MNP) chia khoi chop thanh hai
phan, tinh thé tich ctia phan nhé hon.

14 4 34V 2V
A — B. — C. — D. —

24 19 95 5
Cau 10. Cho hinh chép d&u S.ABCD c6 canh day bang 2a, canh bén bing a+/3 va O 1a tam cta day. Goi M,
N, P va Q lan lwot Ia hinh chiéu vudng goc cia O 1én cac mat phang (SAB), (SBC), (SCD) va (SDA). Thé
tich khéi chép O.MNPQ bang:

3 3 3 3

8 B. L. e D, 164

81 6 12 81
Cau 11. Cho lang tru ABC.A'B'C" c6 chiéu cao bang 8 va day la tam giac déu canh bang 4 . Goi M,N va P
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lan lwot 1a tam cac méat bén ABB'A', ACC' A' va BCC'B'. Thé tich cla khéi da dién 16i cé cac dinh 1a cac diém
A,B,C,M ,N,P bang

A.ﬁ. B. 16y3. C.&. D. 124/3.

3 3
Cau 12. Cho hinh chép déu S.ABC c6 day canh béng a, géc gitra duong thdng S4 va mat phing (ABC) béng
60°. Goi A', B', C’' twong tng la cac diém déi xieng ctia A, B, C qua S. Thé tich V' cla khéi bat dién c6 cac
mat ABC, AB'C', ABC, B'CA, C'AB, AB'C', BAC', CA'B' la
3 3 3
2‘5“ . B. V=234 C.V:\/gza . D.V:4‘E“ .

Cau 13. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C’D’ ¢6 thé tich V. Goi M la diém thudc canh BB’ sao cho MB = 2MB’.
Ma&t phéng (a)di qua M va vudng goéc véi AC’ cat cac canh DD’, DC, BC lan lwot tai N, P, Q. Goi V1 la thé tich

AT =

) V
cla khdi da dién CPQMNC'. Tinh ;1

31 35 34 13
A — B. — C. — D. —

162 162 162 162
Cau 14. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can c6é duwong chéo BD vudng goc véi canh bén
BC, BD la tia phan giac trong ctia géoc ADC;BC =3;S4 1 (ABCD). Goi N la mét diém trén canh SC. Mét
phang (& )qua A, N song song véi BD. Biét réng néu mét phang () chia khéi chép S.ABCD thanh hai phan c6

NS 2+a\7

thé tich bang nhau thi . Tinh 2a + 3b.
NC

A. 11 B. 13 C. 17 D. 14
Cau 15. Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P, Q Ian Iwot 1a trong tam cla cac
tam giac SAB, SBC, SCD, SDA. Biét thé tich khdi chép S.MNPQ Ia 8, tinh thé tich khbi chép S.ABCD.

A. 27 B. 162 C.18 D. 81

Cau 16. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cuta SB, N la diém thudc
canh SC sao cho SN = 2NC, P la diém thudc canh SD sao cho SP = 3DP. Mat phang (MNP) cat SA tai Q. Biét
khéi chop S.MNPQ c6 thé tich bang 1, khbi da dién ABCD.QMNP cé thé tich bang

A. 4 B.2,8 C.1,8 D.3,4

Cau 17. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' ¢ canh béng a . Goi M,N,P,O,R, S |atam cac mat cta hinh

lap phwong. Thé tich khéi bat dién déu tao béi sau dinh M, N, P,O,R, S béng
a2 c. &
24 12

Cau 18. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD cé canh day bang a, canh bén hop véi day mét goc 60°. Goi M la

diém dbi xtrng ctia C qua D, N la trung diém SC. Mat phang (BMN) chia khéi chép S.ABCDthanh hai phan

3

A

3 3
B. & p. L
4 6

4 2 re .~ . A V M
(nhw hinh vé bén). Ti s6 thé tich gira hai phan —42EN. hang

BFDCNE
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Cau 1. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ c6 chiéu cao bang 8 va dién tich day bang 9. Goi M, N, Pva Q lan lwot
|4 tdm cta cac mat bén ABB'A', BCC'B', CDD'C' va DAA'D'. Thé tich cta khéi da dién 16i c6 cac dinh 1a cac
diém A,B,C,D,M,N,P va Q bang

A. 27. ) B. 30. ) C. 18. ) D. 36.

Cau 2. (;ho hinh chép déu S.{lBCD c6 canh day bang a, canh bén bang 2a va O latadm cla day. Goi M , N,
P, Q lan lwot la cac diém dbi xieng v&i O qua trong tdm cla cac tam giac SAB, SBC, SCD, SDA va S' la
diém dbi xrng v&i S qua O. Thé tich cta khdi chép S'.MNPQ bang

A 20144 5 40144’ c 10V144° 5 2J144°
TR e e =5

Cau 3. Cho hinh vuébng ABCD va ABEF c6 canh bang 1, lan lwot ndm trén hai mat phang vuéng goc véi
nhau. Goi S la diém déi xrng clia B qua dwdng thdng DE . Thé tich cia khéi da dién ABCDSEF bang

A Z B. H C. g D. é

6 12 3 6

Cau 4. Cho lang tru ABC.A'B'C’c6 chiéu cao bang 4 va day la tam giac déu canh bang 4. Goi M, N va P lan
lwot 1a tam cla cac mat bén ABB'A', ACC'A’ va BCC'B’. Thé tich cta khdi da dién 16i c6 cac dinh la cac diém
A,B,C,M,N,P bing

A 83, B. 643 C.ﬁ. D.M.

3 3
Cau 5. Cho lang try ABC.A'B'C’' c6 chiéu cao bang 6 va day la tam giac déu canh bang 4. Goi M, N, P lan
lwgt 1a thm cac mat bén ABB'A', ACC'A', BCC'B'. Thé tich khdi da dién 16i c6 cac dinh la cac diém
A,B,C,M,N, P bing
INCNED B. 103 C. 73 D. 124/3.
Cau 6. Cho lang tru ABC.A'B'C' c¢6 chiéu cao bang 8 va day la tam giac déu canh bang 6. Goi M, N va P
lan lwot 1a tam cla cac mat bén ABB'A', ACC'A' va BCC'B'. Thé tich cia khéi da dién 16i co cac dinh la cac
diém 4,B,C,M, N, P bing
A. 3043 . B. 363 . C. 273, D. 214/3.
Cau 7. Cho hinh chép S.4BCD day la hinh vuéng canh a, S4 vuéng goc véi mat phang (ABCD), SA=a.
M,K twong (ng la trong tdm tam giac SAB,SCD; N la trung diém BC. Thé tich khéi t& dién SMNK bang

ﬂ.efvo"i m,ne¥,(m,n)=l. Gia tri m+n béang:
n

A. 28. B12. C. 19. D. 32.
Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can dinh B, AB=4, SA=SB=SC =12. Goi

M ,N,E lan lwot la trung diém ctia AC,BC, AB . Trén canh SB |4y diém F sao cho %:% Thé tich khoi t
dién MNEF bang

834 434 c 834 1634

A ———. B. —. . . D. .
3 3 9 9
Cau 9. Cho hinh chép tam giac déuS.4BCcé canh bén tao véi dwdng cao mdt géc30°, Ola trong tdm tam
89




giac ABC. Mot hinh chép déu ther haiO.4'B'C'cé S 1a tam cla tam giac A'B'C'va canh bén clGa hinh
chép0.4'B'C' tao v&i duwdng cao mdt goc60°sao cho mdi canh bén S4,5B,SC lan luwot cét cac canh
bén0A4',0OB',0C"'.GoiV,la phan thé tich phan chung cta hai khdi chop S.ABCva0.4'B'C", V, la thé tich khéi

chop S.ABC . Tisb ; bang:
2

2 B. L c. 2 D. 2.
16 4 64 64

Cau 10. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD cb tat ca cac canh déu bang a, tam cla day 1a O. Goi M ,N
twong (rng la trung diém céac canh S4,SC . Goi E la giao diém cla SD va mat phéng (BMN ). Tinh thé tich 1/
ctia khéi chép O.BMEN .

3 3 3 3
aﬁ. B.Vzaﬁ. C.Vzaﬁ. D.Vzaﬁ.

18 24 12 36

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vuéng, mat bén (SAB) la mot tam giac déu ndm trong mét

273
4

ATV =

phéng vuéng géc voi mét day (ABCD) va co dién tich bang (dvdt). Mét mat phéng di qua trong tdm tam

giac SAB va song song voi mat day (ABCD) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phén, tinh thé tich ¥ cta
phan chra diém S .
AV =8. B. V=24. C.V=36. D.V=12.
Cau 12. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 thé tich bang 1. Goi M 14 trung diém cla S4 va N la diém
dbi xirng clia clia 4 qua D.Mé&t phdng (BMN) chia khéi chép thanh hai khéi da dién. Goi (H) la khéi da dién
c6 chira dinh. Thé tich cta khéi da dién (H) béng
A. l B. i. C. i. D. 3.

12 7 12 7
Cau 13. Tw dién ABCD c6 thé tich V. Goi M,N,P,Q,R lan lwot 1a trung diém clGa cac canh
AB,AD,AC,DC,BD va G la trong tdm tam giac ABC (nhw hinh v&). Tinh thé tich khéi da dién 16i MNPORG .

Lz B. . c.Z. p. 2.
2 6 3 5
Cau 14. Cho lang truy ABC.A'B'C’ c¢6 thé tich bang 6. Goi M ,N va P la cac diém nam trén canh A'B',B'C'va
3

BC sao cho M la trung diém cta A'B’, B’N=ZB’C’ va BP=ZBC. Puong thdng NP cét dwong thdng BB’
tai Eva dwongthang EM cat dwong thdng 4B tai O. Thé tich cla khéi da dién 16i AQPCA'MNC' béng

A2 5 3. ¥ 0. 12
3 6 12 6
. A o o o 2a5 .
Cau 15. Cho hinh hép chir nhat ABCDA'B'C'D’ . Khoang cach gitra 4B va B'C la 5 gitra BC va AB' la

2\/_ a3

, gitta AC va BD' la T Thé tich ctia khéi hop do la

A. 8a3. B. 4a’. C.24°. D.a.
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Cau 1. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 thé tich V. Goi M |a diém thudc doan AB’, N 1a trung diém cta D’C’, V1 |a thé tich

!

cla khéi da dién 16i gdm 5 dinh D, M, B, N, D’. Tim ti s

dé V=9V
A

2 1

A. 0,25 B.0,5 C. — D. —
3 3
Cau 2. Cho khoi hdp ABCD.A1B1C1D1 c6 thé tich bang 1. Goi M la trung diém ctia canh A1Ds, N 1 diém trén canh DD+ sao
cho ND = 2ND1, méat phang (BMN) chia khoi lIap phwong ABCD.A1B1C1D1 thanh hai khoi da dién, goi (H) la khoi da dién
chtra dinh A. Thé tich khdi da dién (H) bang

41 89 23 55
A — B. — C. — D. —

108 144 72 144
Cau 3. Cho khéi hép chir nhat ABCD.A'B'C'D’ co M, N, P lan lwot 14 trung diém cac canh BC, C'D’, D'D. Tinh thé tich khéi
tir dién AMNP khi thé tich khdi hop béng 48.
A5 B.7 C.9 D. 11
Cau 4. Hinh lap phwong ABCD.A'B'C’D’ ¢6 canh bang 2a. Goi E, F 1an Iuo’t la trung dlem cutaBB', F thuoc DD’ DD’ sao Cho

hinh lap phuwong ABCD.A’B’C’'D’ ¢6 canh béng 1. Biém S, M, N théa man SA' ZAA' A'B' 3A'M va A' C' 4NC'.
Goi P, Q lan Iwot la giao diém cia SM vai AB va SN voi AC. Tinh phan thé tich khéi 1ap phwong ABCD.A’B'C’D’khéng
chtra phan chung véi khoi chop S.APQ.
26 289 71 73
A — B. — C. — D. —
99 360 360 99
Cau 5. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’D’ ¢ thé tich V, cac diém M, N, P, Q, R, S Ian lwot 1a trung diém cac canh A'B’, B'B, BC,
CD, D'D, D’A’. Tinh thé tich khéi da dién AMNPQRS.
V R1Z4 V 2V
A — B. — C. — D. —
3 8 4 5

a3 X
Cau 6. Cho hinh hdp dirng ABCD.A'B'C’'D’ c¢6 cac canh AB=AD=a, A'A= va goc BAD =60°. Goi M, N 1an Iwot

la trung diém cac canh A’'D’, A'B’. Tinh thé tich khbi chép A.BDMN.
3 3 3 3
a 3a’\/3 a’/3 3a
A — B. \/_ C. \/— D. —
16 16 16 16
Cau 7. Nguoi ta can cat mot khéi 1ap phuong thanh hai khéi da dién bai mot mat phang di qua A va lan lwot cat B'B, C'C,
D'D tai M, N, P sao cho phan thé tich cta khéi da dién chi*a diém B bang mét nira thé tich cta khdi da dién con lai. Tinh ti

. CN
SO .
c'C

2 5
A.0,75 B.0,8 C. — D. —
3 6

Cau 8. Cho tir dién déu ABCD co tat ca cac canh bang a. Goi G la trong tam tam giac BCD. Goi S |a diém sao cho
AS = BG . Tinh thé tich khéi da dién S.ABCD.

a3\/5 5 a3\/5 c 5a3\/§ 5 3a3x/§

12 24 - 36 24

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich 162. Goi E 1a diém trén canh SC sao cho EC
= 2ES, mét phéng (a’)chL’Pa dwong thdng AE va song song v&i dwong thédng BD, (a’) cat hai canh SB, SD lan Iwot tai hai
diém M, N. Tinh theo V thé tich khéi chép S.AMEN.
A.6 B.135 C.27 D. 18
Cau 10. Cho t& dién S.ABC c6 thé tich bang 96, goi H, M, N, P lan lwot la trung diém cla cac canh SA, AB, BC, CA. Tinh

thé tich khéi chop H.MNP.
A.8 B.6 C. 12 D. 36

X . s 3a
Cau 11. Cho hinh chop déu S.ABCD cé canh day bang a, canh bén bang \/_T va O la tam cua day. Goi M,N,P va

QO 1an lvot Ia hinh chiéu vuéng goc clia O trén cac mat phang (S4B), (SBC), (SCD) va (SDA). Thé tich cla khdi
chop O.MNPQ béng
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a’ 24° a’ a’
A —. B. —. C. —. D. —.
48 81 81 96

3a\/§
2

O 1an lwot 1a hinh chiéu vudng goc clia O trén cac mat phang (SAB), (SBC), (SCD) va (SAD). Thé tich khéi chop
O.MNPQ béng
3 3 3 3
2

A2 B. =L c.2e p. L.

16 3 32 3
Cau 13. Cho t&r dién ABCD c6 thé tich bang 18. Goi A1 la trong tdm tam giac BCD, (P) la mé&t phéng qua A sao cho géc
gitra (P) va (BCD) béng 60°. Cac dwdng thang qua B, C, D song song v&i A1A cat mat phéng (P) 1an lwot tai By, C+, D1.
Tinh thé tich khéi t& dién A1B1C1Dx.
A 12 B.18 c.12+/3 D.9+/3
Cau 14. Cho khéi chép S.ABC, M la diém trén canh SB, mat phang (P) di qua A, M va song song véi BC chia khéi chop

SM

thanh hai phan cé cung thé tich. Tim ti s6 ——.
MB

Cau 12. Hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang 3a , canh bén béng

va O latam clta day. Goi M, N, P va

A1 B.0,5 Cc.\2+1 D.\2-1

Cau 15. Cho khédi hép ABCD.A’B’C’D’ cé thé tich bang 18. Goi E, F Ian lwot 1a cac diém thudc cac canh B'B, D’'D sao cho
BE = 2EB’, DF = 2FD’. Tinh thé tich khdi t& dién ACEF.

A. 12 B.4 C.2 D.3

Cau 16. Cho khéi chép S.ABCD co thé tich bang 27, day ABCD Ia hinh thang c6 AB || CD va AB = 2CD. Goi M Ia trung
diém cta canh SA, N |a diém thudc canh BC sao cho NB = 2NC. Mat phang (DMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai khéi
da dién, thé tich khéi da dién chira dinh A bang

A. 11,25 B. 14 C.13 D. 15,75

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, goi M, N 1an Iwot I trung diém ctia cac canh SA, SD. Mat

. . . S .
phang (a’)chL’Pa MN cat cac canh SB, SC lan lwot tai Q, P. Bat S—g = X, V1 la thé tich cta khéi chép S.MNPQ, V la thé

tich ctia khdi chép S.ABCD. Tim x @& V = 2V;.

V4l -1 33 -1
A.x=0,5 B.xzx/z C.x:T D.x:T
Cau 18. Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh cé dién tich bang 12a2, khodng cach tir S téi méat phang
(ABCD) bang 4a. Goi L la trong tdm tam giac ACD, goi T va V lan lugt la trung diém cac canh SB va SC. Mat phang (LTV)
chia hinh chép S.ABCD thanh hai khéi da dién, tinh thé tich cta khoi da dién chira dinh S.

28a’ 3 204’ 324°
B. 8a C. D.

3 3 3

Cau 19. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 thé tich bang 1, goi M la trung diém ctia SA, N |a diém dbi xirng clia A qua
D. Mat phang (BMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai khéi da dién, (H) la khdi da dién chiva dinh S, tinh thé tich khéi da
dién (H).

7 4 5
A — B. — C.—

12 7 12
Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD cé SA vuéng géc v&i (ABCD), SA = 45, day ABCD la hinh vuéng canh AB = 30. Diém | 1a
mot diém thudc mién trong ctia hinh vuéng ABCD sao cho Al = 12, Bl = 26. Biém M, N, P, Q, G lan Iwot la trong tam cla
céac tam giac IAB, IBC, ICD, IDA, SCD. Thé tich cta khéi chép G.PQMN thudc khoang nao
A. (1300;1500) B. (1100;1300) C. (900:1100) D. (1500:1700)
Cau 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich V, day ABCD la hinh thang v&i AB || CD va AB = 3CD. Goi M la trung diém
canh SA, N I1a diém thudc canh BC sao cho NB = 3NC. Mat phdng (DMN) cét canh SB tai P. Thé tich cta khéi chép
AMDNP bing

A

3
D. —
7

2V R14 R14 v
A — B. — Cc. — D. —
7 5 8 12
Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi c6 va cé thé tich bang 2. Goi M, N 1an lwot 1a cac diém trén canh
S. SN o R 1
SB,SDsaocho —— =——=4k .Timgiatriciakdé V, ,, =—.
SD '
2 2
A.k=0,125 B.k=0,25 C.k=§ D.k=%
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