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Phuong phap viét nhanh phwong trinh tiép

tuyén tai diém ctia mot d6 thi ham s6

Bai todn : choham s6 y = f(x) c6 dao ham tai moi diém thudc tap xac dinh cua né, hay viét

phuong trinh tiép tuyén ctia ham s6 nay tai mot diém x, thudc tap xac dinh ciané
Loi gidi :
Hé s0 goc ti€p tuyén tai x,ciaham sd y=f(x)la: k=f'(x,)

Phuong trinh tiép tuyén tai x,ciaham sd la: y =k(x—x,)+ f(x,)

Apdung:choham s6 y = x__i viét phirong trinh tiép tuyén tai diém x, =1
x+

Loi gidi :
AN s A s e oA x—1.. 2 1
He s0 goc tiep tuyen tai x, =1ctiaham s6 y=—-1a: k= ==
x+1 (1+D° 2

Phwong trinh ti€p tuyén tai x, =1ctahams6la: y= %(x -D+0e=y= %x —%

PP viét nhanh phuwong trinh tiép tuyén tai x,

Co so0 ly thuyét:

Ta c6 phurong trinh hoanh d¢ giao diém ctiaham s6 y = f(x) vdi chinh ti€p tuyén ctiand la
y=ax+b ludn c6 nghiém kép chinh lahoanh d¢ giao diém ctiand, tir d6 ta xay dung 1 phuwong

phap tim nhanh duong tiép tuyén nay nhu sau

Dinh ly s6 7 cua Galois vé nghiém boi taco:

Phwong trinh T(x)=0 conghiém kép la x, thi phuong trinh T'(x) =0 cting co nghiémla x,

X o -1 ., e N pr i
Ap dung:chohamso y= x_l viét phurong trinh tiép tuyén tai diem x, =1
X+

LoiGiai : goi ti€p tuyén can viét cé dang y=ax+b
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PTHDGD ctia ham sO va tiép tuyén nay la : x—_i =ax+b
x+

Theo dinh ly thi x, =1 la nghiém kép cua phwong trinh, ap dung Galois 7 ta co

x-1 1

——=ax+b O=a+b a=—

1langhiém cuahé: x+21 =35 = 21
—=a

(x+1) 2 2

Vay phuwong trinh tiép tuyénla: y= %x —%

Chéc cac ban thay 1a lau hon cach bt dting ko © vay thilam sao goi la nhanh dc, ok dgi minh ty
Bat may Casio hodc Vinacal lén , nhan @81l va nhéh _

Math

May hién: #%"0x=n
o rE-1
Nhap : E[H+1]|x=1|
el
Nhan =, maybdo: | dxt#+1llx=1

Puwa con dau nhay ctia may ra dang trude biéu thirc va nhan nut Del

Math &

Al Mol 1.4 S s me1_1 -
Nhap vao: &+¥17= ,r0i nhan solve 1 mdy bdo =5z —=* .
3
A . L n N e T 1 1
Vay phuong trinh ti€p tuyén can viétla: y = 5575

Tom tét

d
—(yw),_ =a

x:xo

(f(x)—ax) =b

X:XO

= y=ax+b
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Ap dung :

BT 1. Choham sd: y:2x—1'
x+1
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
2/ Viét phuwong trinh ti€p tuyén ctia do thi (C), biét ti€p di€ém c6 hoanh d6 x=1.
Dé thi minh hoa THPT Quéc Gia ndm 2015 - B6 GD & DT
Loi Gidi : Nhap vao may ta co6
di(zx _H =0,75
e\ x+
= :>y=0,75x—i<:>y=%x—i
2071 o5 =-L
x+1 - 4
BT 2.  Cho ham s0: y=x"-2x.
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai di€ém c6 hoanh d6 bang —2.
bé thi TN THPT nam 2008
Loi Giai : Nhap vao may ta cé
i(x4 —2x2) =-24
dx 52 = y=-24x-40
(x4 Xt (—24)x) =40
BT 3. Choham so: y:2x—1'
x+1

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai di€ém cé hoanh d6 bang 2.
bé thi thu THPT Qudc Gia nim 2015 — THTP Ly Ty Trong — Nam Dinh — Lin 2

Loi Giai : Nhap vao may ta cé

d(2x-1

dx\ x+1 1
=Sy=—Xx+-

2x—1_lx 1 3 3
x+1 3 ) 3

j =0,33333333333.. =§
x=2
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2x+1

x-1

1/ Khao sat sy bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s6 da cho.

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém M thudc (C) va cd hoanh dd bang-1.
D¢ thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Bdc Binh — Binh Thudn

BT 4. Choham s6: y=

BT 5. Choham s6: y=-x*+2x* +1.

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
2/ Viét phuong trinh ti€p tuyén cta (C) tai diéfm M cé hoanh do x= g Tim toa do

céac giao diém cua tiép tuyén d voi do thi (C).
Dé thi thir THPT Qudc Gia 2015 - THPT Chuyén Lé Qui Don — Binh Dinh

Loi Giai : Nhap vao may ta co:

X= :

2x—1 3
—2 ==
[ fx]xﬁ 4

2

d 4 2 _ _
—x(—x +2x% +1) \52_1,414213562.._\/5

:>y=\/§x+%

PTHDGD cua (C) va tiép tuyén : —x* +2x% +1=xv2 + 2(1)

2

Ta da biét phwong trinh nay ludn c6 nghiém kép 1a hoanh do ti€p diém (x = TJ

z

2
Nghia la: (1) & (x - 7} (x* +ax+b)=0

x4—2x2—1+x\/5+E x4—2x2—1—x\/_—§
Nhap : > —x? vao may, néu dat T(x)= . 4_x
2 2
-1
- A —
o e
a=T()-TO) | _ 2
Céc hoanh dé giao diém 1a nghiém phuong trinh : x ++2x -% -0
_2-42
o 2 \/_ nhan shift 6 1 lvu nghiém 1 vao A, va shift 6 2 lwu nghiém 2 vao B
v —2-42
2
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Ta 62 tung d6 trong tng 1a y=—A* +2A2 +1=1,164213562 , dem s8 nay trir di v/2 thi

duoc két quala _Zl , vay tung d¢ dau tién la: y = ﬁ—i
tiép tuc voi y=—B* + 2B +1=—1,664213562, dem s& nay cong 2 thi duoc két quala _Zl

, vy tung do tht haila: y= _\E_%

x—3

BT 6. Choham s6: y= .
x+1

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
2/ Viét phuwong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém co tung d6 bang —1.
Dé thi thi THPT Quéc Gia 2015 — S6 GD & DT Bac Liéu

Loi giai :

Nhap vao may phuong trinh : x—_i’ =-1 nhan shift slove ta dwoc nghiém x=1
X+

Ap dung pp tacé :
dfx-3 1
dx\ x+1)

x—3_x _
x+1 -

=>y=x-2

BT 7. Choham s0: y= f(x)=-2x"+3x" +1.

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém cé hoanh d¢ tiép di€ém langhiém caa

phuwong trinh: f"(x)=0.

Loi giai : f”(x):0®(—2x3+3x2+1)":0©—12x+6:0<:>x:%

i(—2x3 +3x? +1) =

Ix x=1:2

N | W

Sy=2xto
Y 2 4

—2x3+3x2+1—§x =§
2 4

x=1:2

Dé thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Thu Piic — Tp. H6 Chi Minh
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BT 8.

Cho ham s0: y=—x +3x-2.

1/ Khao sat sy bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s6 da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) voi duong thang
d:x+y+2=0.

Loi giai -
x=2
PTHDGD : —x* +3x-2=-—x-2 < |x=0
x=-2
(-’ +3x-2) =-9
X x=2 =y=-9x+14
(= +3x —2)){_2 =14

j—x(—x3+3x—2) =3 N
= =>y=3x—
(—x3+3x—2) =-2

x=0

i(—x3 +3x —2) =-9
dx ¥==2 =y=-9x-18
(—x3+3x—2) =-18

x=-2

Qua céc bai tdp dp dung minh nghi la cdc ban da thudn thuc cdch lam ©, pp nay chi hé trocho
cdc ban cé nhanh két qua vé tiép tuyén thoi ngodi ra cdc ban phai tu lam tiép hodc cho cdc bai
sau ciia minh nhé , ban ndo can file dé in thi inbox minh

Bai Tdp Tw Luyén

BT 9.

BT 10.

2x+1

x-1

1/ Khao sat sw bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai diém M thuodc (C) va coé tung &6 bang 3.
Dép s Tiép tuyén can tim 1a d:y = —%x+?~

Dé thi thir THPT Quéc Gia 2015 - S6 GD & DT Vinh Long

Cho ham s6: y=

2x -2 '
x-2
1/ Khao sét sw bién thién va vé do6 thi (C) ctia ham s6 da cho.

2/ Viét phurong trinh tiép tuyén cta (C), biét tiép diém cé tung dd bang 3.

Cho ham s6: y=
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BT 11.

BT 12.

BT 13.

BT 14.

BT 15.

BT 16.

BT 17.

Dap s&: Tiép tuyén can tim [a d:y = —%x +5.
Dé thi thi: THPT Quéc Gia 2015 — THPT Hai Ba Trung — Hué' - Lin 3
Cho ham s6: y=2x>+3x" - 1.
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém cé tung do bang 4.
Dap so: Tiép tuyén can tim la d:y=12x-8.
D& thi thir THPT Quéc Gia 2015 — THPT Nguyén Duy Trinh - Ngh¢ An
Cho ham s0: y=x"+3x* +1.
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phrong trinh tiép tuyén ctia (C) tai difm M thudc (C) va cd tung dd bang 1.
Dép s6: C6 hai tiép tuyén can tim 1a d, :y=1, d, : y =9x +28.
Dé thi thu THPT Qudc Gia 2015 — THPT Huynh Thiic Khing — Tay Ninh
Cho ham s8 y = if _2¢,

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuwong trinh ti€p tuyén cta (C) tai diém cé hoanh d6 x,, biét f"(x,)=-1.
Pép an: C6 hai tiép tuyén can tim 1a d, :y =—3x+z, d:y =3x+%

Dé thi TN THPT ndam 2012
Cho ham s0: y=x"-3x* +2.
1/ Khao sat sw bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai diém c6 hoanh d6 x , biét f"(x,)=-3.

Dap s6: Tiép tuyén can tim la d:y = —%x+§-

Dé thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Nguyén Hién — Da Ning
Cho ham s8: y = f(x)=—x+6x" —9x +2.
1/ Khao sat sw bién thién va vé do thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém cé hoanh do x,, biét f"(x,)=18.
Daép so: Tiép tuyén can tim la d:y=-24x—-6.
Dé thi thit THPT Qudc Gia ndam 2015 — S¢ GD & DT Cian Tho
Cho ham s8: y = f(x)=—x" +8x" —4.
1/ Khao sat sw bién thién va vé do thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuwong trinh ti€p tuyén cta (C) tai diém cé hoanh do x,, biét f"(x,)=13.
Dép s6: Céc tiép tuyén can tim la 4, : y zgx—?—z, d,:y= 125 ?2
D¢ thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Chuyén Lé Qui Don — Da Ndng
Cho ham s6: y=x"—6x> +9x+1.
1/ Khao sét sy bién thién va vé do6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
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2/ Viét phuwong trinh tiép tuyén cua (C) tai diém thudc d6 thi (C) ¢ tung d¢ langhiém
cua phwong trinh: 2.f(x) —x.f"(x) -6 =0.
Dap s6: Co hai tiép tuyén can tim la d,:y=1, d, : y=9x+1.
Dé thi thu THPT Qudc Gianim 2015 - S6 GD & DT Binh Duong
2x+1
x-1
1/ Khao sat su bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai giao di€ém cta (C) vdi truc tung.

BT 18. Choham s&: y=

Daép s6: Tiép tuyén can tim la d:y=-3x-1.
Dé thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 - S6 GD & DT Déong Thdp
X+3
x-1
1/ Khao sat su bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.

BT 19. Choham so: y=

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai giao di€ém cta (C) vdi truc tung.
Dap s6: Tiép tuyén can tim la d:y=—4x-3.
Dé thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Hung Vicong — Phii Tho — Lin 3
2x+1
x-2
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.

BT 20. Choham so: y=

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai giao di€ém cta (C) vdi truc tung.

Dap s5: Tiép tuyén can tim 1a y= —Z x— % .
D% thi thit THPT Quéc Gia nim 2015 — 6 GD & DT Ha Tinh
Br21. Choham s8: y=2*"1.
x+1

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai giao di€ém ctia (C) vdi truc hoanh.
Dép s6: Tiép tuyén can tim la d:y=4x+2.
Dé thi thu THPT Qudc Gia nim 2015 — THPT Trin Phii — Tay Ninh
BT 22. Choham s&: y= %xs -x*

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuwong trinh ti€p tuyén cta (C) tai giao di€m ctia (C) voi truc hoanh.
Dap s6: C6 hai tiép tuyén can tim la d, :y=0, d, : y =3x-9.
D¢ thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Lé Dudn — Tay Ninh
x+2

1
1/ Khao sat sy bién thién va vé do6 thi (C) ctia ham s6 da cho.

BT 23. Choham s6: y=

2/ Viét phurong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) véi duong thang y—2=0.
Dap so: Tiép tuyén can tim la d:y=—x+2.
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BT 24.

BT 25.

BT 26.

BT 27.

BT 28.

BT 29.

BT 30.

Dé thi thir THPT Quéi: Giandm 2015 —- THPT Ddng Thiic Hita — Nghé An — Lian2
Cho ham s0: y :%x3 +2x* +3x—1.

1/ Khao sat sy bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) véi dwong thang y=—1.

Dap s6: Co hai tiép tuyén can tim la d,:y=-1, d, : y =3x-1.

Dé thi thir THPT Qudc Gia nim 2015 - THPT Chuyén Vo Nguyén Gidp — Quaing Binh —
Lin 1

-2x+3

x-1
1/ Khao sat su bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.

Cho ham s6: y=

2/ Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai cac giao diém cua (C) va duong y=x-3.
Dép s6: Co hai tiép tuyén can tim 1a d, :y=—x-3, d, :y=—x+1.
Dé thi TN THPT ndm 2014
Cho ham s0: y=x-3x* +2.
1/ Khao sat su bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao di€ém (C) voi duong thang
d:x+y+3=0.
Dap s6: Tiép tuyén can tim la d:y=9x+7.
D@ thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Nguyén Xudn Nguyén — Thanh Héa —
Lin 4
Cho ham s6: y=x>-3x+2.
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) véi duwong thangd : 5x+y =2.
Daép s06: Tiép tuyén can tim la d:y=-3x+2.
Dé thi thir THPT Qudc Gia nim 2015 - THPT Nghén — Ha Tinh
Cho ham s6: y=-x" +3x-2.
1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao di€ém (C) voi duong thang
d:x+y+2=0.
Dap s6: Co ba tiép tuyén can tim la d, :y=3x-2, d,:y=-9x+14, d,:y=-9x+18.
Dé thi thir THPT Quéc Gia nam 2015 — THPT Hdu Léc II - Thanh Héa — Lin 2
Cho ham s6: y=x"-3x> +1.
1/ Khao sat sw bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) v6iduong thang d:y=x—2.
Dap s6: Co hai tiép tuyén can tim la d, :y=-3x+2, d, : y =9x +6.
D¢ thi thi THPT Quéc Gia nim 2015 — THPT Phii Cir— Hung Yén
11

Cho ham sé: y:x3—§x2 N
2 4 8
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BT 31.

BT 32.

1/ Khao sat sy bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham s6 da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém (C) véi duong thangd:y=4x+4,
biét toa do tiép diém cua ti€p tuyén cé hoanh d6 duong.
Dap s0: Tiép tuyén can tim la d:y =24x - 66.
Dé thi thu THPT Qudc Gia nim 2015 — THPT Ming Thit — Vinh Long
Cho ham s&: y = 2x+ 1
x-1

1/ Khao sat si bién thién va vé d6 thi (C) ctia ham sd da cho.

2/ X&c dinh toa dd cac giao diém ctia (C) véi duong thang y =x+3. Viét phuong trinh
tiép tuyén cta (C) tai mdi giao diém vira tim dwoc.
Dap s6: A(2;5), B(-2;1) va d,:y=-3x+11, d,:y =—%x+§-
Dé thi thi THPT Quéc Gia nidm 2015 — THPT Lang Giang S6'1 — Bédc Giang — Lin 3
x-2
x-1
1/ Khao sét sy bién thién va vé d6 thi (C) cua ham s6 da cho.
2/ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi (C) tai diém M. Biét rang khoang cach tir

Cho ham s&: y=

diém M dén duong tiém can ding ctia d6 thi (C) bang 2.
Dép s6: C6 hai tiép tuyén can tim 1a d, :y :ix—%, a:y :ix+%
Dé thi thir THPT Quéc Gia nim 2015 lin 2 — THPT Chuyén Hung Vuong — Gia Lai
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