CHU PE 1: PAI CUONG VE HINH HQC KHONG GIAN

I. MO PAU VE HINH KHONG GIAN

Mt phang:

Trang giéy, mat bang den, mat tuong hoc, mat hd lang gi6, mat

ban, tim guong phang,... cho ta hinh 4nh ctia mot mit phing .

trong khong gian. Nguoi ta thuong biéu dién miat phing bang

mot hinh binh hanh va ding mot chit cai trong ngodc () dé dat

tén cho mit phing dy. Vi du: mit phang (P), mit phing (Q), mit P :

phang (o), mit phang (B)... va viét tit 1a mp

Vi du: mp(P), mp(Q), mp(at), mit phang (B)...hoge (P), (Q), (), (B)...
Piém thudc dwong thing va diém khong thudc dwong thing
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Diém Ae d Piém A¢ d

Piém thudc mit phing va diém diém khong thudc mit phing. Puong thing nim trong mit phing

va dwong thang cit mit phiang
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Diém A mp(P) hay A €(P) Z P
Puong thang d nam trong mit phang (P) Diém A ¢ mp(P) hay A ¢ (P)
Ky hiéu: d = (P) Diém C 1a giao diém cta d va (P)

Ky higu: C=dn(P)

Hinh biéu dién ciia mt hinh khéong gian

Khi v& mot hinh khong gian ta tudn tha cac quy tic sau:

Puong thang thi v& dudng thang, doan thang thi v& doan thing,
Hai dudng thing song song thi v& song song, hai duong thing cat nhau thi v& ct nhau.
Hinh v& phai giit nguyén quan hé diém thudc duong thang.

Dung nét vé& lién dé v& dudng nhin thay va nét dat doan v& cho duong bi che khuit.



- Mot hinh c6 day 1a hinh vudng, hinh thoi, hinh chit nhat, hinh binh hanh thi ta v&€ 1a hinh binh hanh
va goc nhon cta hinh binh hanh nén vé <45° .

II. Cac tinh chét thira nhin

Tinh chit 1: C6 mot va chi mot duong thing di qua hai diém phan biét.

Tinh chit 2: C6 mot va chi mot mit phing di qua 3 diém khong thing hang.
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Tinh chét 3: Ton tai 4 diém khong cting ndm trén mot mit phang.
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Tinh chit 4: Néu hai mit phing phan biét c6 mot diém chung thi chung c6 mot duong thing chung duy
nhat chira tit ca cac diém chung cua hai mit phang d6. Puong thang d6 dwoc goi 1a giao tuyén cta hai

mit phang.

Puong thang d = (P) N (Q)
Tinh chét 5: Trong mdi mit phing, cac két qua da biét cta hinh hoc phang déu ding.
Chi y: Néu mot dudng thang di qua diém hai phan biét ciia mot mét phang thi moi diém ctia dudng thing

déu nam trong mit phing do.
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IIL. Piéu kién xac dinh mit phing

Mot mit phing xac dinh néu biét n6 di qua ba diém khong thang hang.

Mot mit phang xac dinh néu biét nd di qua mot dudng thang va mot diém khong thude duong

thang do.
= Mot mit phiang xac dinh néu biét n6 di qua hai dudng thang cat nhau.
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Ky hi¢u:
Mit phang di qua ba diém A, B, C khong thang hang duoc ky hiéu 13 mit phang (ABC). Mt
phang di qua duong thang d va diém A khong nam trén a dugc ky hiéu 1a mat phing (A;a) hodc

(a;A).
- Mit phang di qua hai dudng thang cit nhau a va b duoc ky hiéu 1a mat phang (a;b).
IV. Hinh ché6p va hinh tir dién
Cho da gidc A1Az...An va mot diém S ndm ngoai mat phing chira da giac d6. Noi S voi cac dinh Ay,
Aa,...,An dé duoc n tam gidc: SA1A2, SA2As,...., SAnAL.
- Hinh chép n tam gidc do va da giac A1As...An goi 1a hinh chép va duoc ky hiéu la A.A1As...An
- Piém S duogc goi 1a dinh cua hinh chép. Da gidc A1A2..An goi 13 hinh chép va duoc ky hiéu 1a

S.A1Az. An.
- Céc canh cua mat day duogc goi 1a cac canh day ctua hinh chop. Cac doan théng SA1, SAs,...,SA, dugc
goi la cac canh bén cta hinh chop.

- Néu day cta hinh chop 1a mot tam giac, tir giac, ngil giac,...thi hinh chop twong tng duoc goi 1 hinh

chop tam giac, hinh chop tir giac, hinh chop ngi giac.
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Hinh chop tam gidc S.ABC Hinh chop tr gidc S.ABCD Hinh chop ngii gidc S.ABCDE.
Hinh tir dién: Cho 4 diém A, B, C, D khong dong phang. Hinh gom 4 tam gidc ABC, ACD, ABD va
BCD goi 14 hinh tir dién (hay goi tat 13 ti dién) va duoc ky hiéu 1a ABCD. Cac diém A, B, C, D duogc
goi la cac dinh cua tir dién. Cac doan th'fmg AB, BC, CD, DA, CA, BD goi la cac canh cua tir di¢n. Hai
canh khong c6 diém chung goi 1a hai canh ddi dién. Cac tam giac ABC, ACD, ABD va BCD goi la cic
mat cda tir dién. Pinh khong nam trén mot mat goi la dinh doi dién véi mat do.

= Dang 1: X4c dinh giao tuyén ciia hai mit phang

Phwong phap gidi:

Dé xac dinh giao tuyén cua hai miat phang, ta di tim hai diém chung cta ching. Pudng thing di qua hai

diém chung d6 1a giao tuyén.
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Luwu y: Diém chung ctia hai mat phing (P) va (Q) thudng dugc tim nhu sau:

Tim hai duong thang a va b 1an luot thudc mit phang (P) va (Q) ciing nim trong mot mit phang (R). Giao
diém M =anb chinh la diém chung cia mat phang (P) va (Q).

II. CAC DANG TOAN TRONG TAM VA PHUONG PHAP GIAI

Vi du 1: Cho hinh chép S.ABCD, ¢ ddy ABCD la tir gidc c¢6 cip canh doi dién khong song song, diém M
thudc canh SA. Tim giao tuyén cta cic cip mat phing sau:

A. (SAC) va (SBD) B. (SAC) va (MBD) C.(MBC)va (SAD)  D.(SAB)va(SCD)

Loi gidi




0 e AC c (SAC)

a) Trong mit phing (ABCD) goi O = ACBD = .
) g mat phang ( ) &€ {OeBDc(SBD)

Khi d6 hai mit phang (SAC) va (SBD) ¢6 hai diém chung 1a S va 0= SO =(SAC)(SBD).
b) Diém M e SA = M €(SAC).
Hai mit phang (SAC) va (MBD) ¢6 hai diém chung 1a O va M nén OM = (SAC)(MBD).

F e (MBC)

. Khi d6 hai mit phing (MBC) va (SAD) ¢6 hai diém chung 13
F(SAD) at phang ( ) va ( ) g

¢) Goi F=ADNBC suyra {

M vi F = MF =(MBC)N(SAD) .

E € (SAB , .
( ) = hai mat phiang (SAB) va (SCD) c6 hai diém chung 1a S va

d) Goi E=ABNCD suyra
Y {EE(SCD)

E = SE =(SAB)(SCD) .
Vi du 2: Cho hinh chép S.ABC va diém I thudc doan SA. Mot dudng thang khong song song voi mat cat

cac canh AB va BC lan luot tai J va K. Tim giao tuyén cia cac cip mit phang sau:
A. Mit phang (IJK) va (SAC)
B. Mit phang (IJK) va (SAB)
C. Mit phang (IJK) va (SBC)

Loi gidi
a) Trong mit phang (ABC) goi M =JK N AC . g
Khi d6 2 mit phing (IJK) va (SAC) c6 hai diém chung 13 T va M. '*
Suy ra IM = (IJK) " (SAC) . AN\
b) Hai mit phing (JK) va (SAB) c6 hai diém chung 1a I va J i A
=1 = (UK) N (SAB) . S

¢) Trong mit phang (SAC) goi E=SCNIM . \




Ee(UK , .
Khi d6 ( ) = hai mat phang (IJK) va (SBC) c6 hai diém chung 1la E va K. Do dé
Ee(SBC)

KE = (IJK) N (SBC)

Vi du 3: Cho tr dién ABCD. Goi I, J 1an luot 1a trung diém ciia AD va BC.
a) Tim giao tuyén cua hai mit phang (IBC) va (JAD)
b) Piém M nim trén canh AB, diém N nim trén canh AC. Tim giao tuyén cua hai mit phang (IBC) va

(DMN).

Loi gidi
a) Ta c6: Ie AD = I e(JAD)N(IBC)
JeBC=1e(JAD)N(IBC).
Do d6 1IJ = (IBC)n(JAD)
b) Trong mit phang (ABC) goi E =DM NIB
suy ra E e (DMN)(IBC)

Do d6 EF = (DMN ) (IBC) b4

Vi du 4: Cho tir dién ABCD. Piém M nam bén trong tam giac ABD, diém N nam bén trong tam gidc ACD.
Tim giao tuyén cua cac cip mit phing sau:

a) (AMN) va (BCD).

b) (DMN) va (ABC).

Loi gidi
a) Trong mit phang (ABD) goi Q = AMNBD
Khi d6 Q € (AMN)~ (BCD)
Tuong tw goi P= AN NCD = P =(AMN)~(BCD) ﬁ”
Do vay PQ =(AMN)~(BCD). . ,-j_“_ - O¢+ —\o
b) Trong mit phang (ABD) goi E=DMNAB suy ra E e(DMN)n(ABC) . ™ l'p
.

Trong mit phiang (ACD) goi F=DNNAC suyra Fe (DMN) N (ABC).

Do d6 EF =(DMN)N(ABC)

Vi du 5: Cho hinh chop S.ABCD, c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tdm O, goi M, N, P lan luot 1a trung
diém cua BC, CD va SO. Tim giao tuyén cta

a) Mit phang (MNP) va (SAB).

b) Mit phing (MNP) va (SBC).

Loi gidi




a) Goi H=NONAB, trong mit phang (SHN) dung NP cit SH tai Q= Q~(MNP)(SAB).
Goi F=NMNAB= Fe(MNP)N(SAB). Do d6 QF =(SAB)(MNP)
b) Trong mit phing (SAB). Goi E=QF NSB= E =(SBC)(MNP)

Do d6 ME =(MNP)(SBC).
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Vi du 6: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh. Goi I va J 1an luot 1a trung diém ctia SA

va SB. Khang dinh nao sau day sai?

A. 1JCD la hinh thang B. (SAB)n(IBC)=1IB
C. (SBD)n(JCD)=JD D. (IAC)n(IBD) = AO, (O la tim ABCD)
Loi gidi

1T AB .
Ta co = 1J||CD=Loai A
AB||CD

+) (SAB)N(IBC)=I1B = Loai B
+) (SBD)(JCD)=JD = Loai C

+) (IAC)(JBD) =(SAC)n(SBD)=S0. Chon D.




Vi du 7: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang ABCD (AD//BC). Goi M 1a trung diém ctia CD.
Giao tuyén cua hai mat phang (MSB) va (SAC) la:

A. SI, 1 14 giao diém cua AC va BM B. SJ (J 1a giao diém ctia AM va BD).
C. SO (O 1a giao diém cua AC va BD) D. SP (P 14 giao diém cua AB va CD)
Loi gidi
Ta c6: (MSB)N(SAC)=SL Chen A -
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Vi du 8: Cho hinh tir dién ABCD, trén cic canh AB va AC lay cac diém M va N sao cho MN cit dudng
théng BC tai E, diém P thudc canh BD. Goi Q la giao diém cta CD va PE. Khéng dinh nao sau day la sai:

A. (MNP)~(BCD) = PE B. (MNP) N (ABD) = MP
C. (MNP)~(ABC)=MN D. (MNP)~(ACD)=PN
Loi gidi
Ta c6: Ee MN = E € (MNP)
Khi d6 (MNP) vi (BCD) c6 2 diém chung 14 P va E ,,
Do d6 (MNP) (BCD) = PE. A
Piém M, P< (ABD) suy ra (MNP) (ABD) = MP B \iO -D

biém M,N e (ABC) suy ra (MNP)(ABC)=MN.
(MNP)(ACD)=NQ.

Khiang dinh sai 1a D. Chon D.

Vi du 9: Cho hinh tt dién ABCD, trén cac canh AB, AC va AD lan luot liy cac diém M, N va P. Puong
thang MN va BC cit nhau tai E, dudng thang MP va BD cit nhau tai F. Khang dinh nao sau day 12 sai.

A. (MNP)N(ABC)=ME B. (MNP)(ABD)=MF
C. (MNP)n(ACD)=CD D. (MNP)(BCD)=EF
Loi gidgi
Diém M, E cung thudc 2 mit phing (MNP) va (ABC) do d6 4
(MNP)N(ABC) =ME. o |
Tuong tw: (MNP)(ABD) = MF, F 5‘\3 )
g G o oul




+) (MNP)N(ACD) = NP
+) (MNP) N (BCD)=EF

Khang dinh sai 1a C. Chon C.

Vi du 10: Cho hinh tir dién ABCD, céac diém M va N lan luot nam trong tam giac ABD va ACD, AM cit
BD tai P, AN cét CD tai Q, duong thang PQ cat BC tai E. Khang dinh nao sau day 1a sai?

A. (AMN)N(BCD)=PQ . B. (AMN)N(ABC)=AE .
C. (AMN)N(ABD) = AE. D. (AMN)N(ABD)=AP.
Loi gidi
Hai mit phang (AMN) va (BCD) ¢6 2 diém chung 1a P va Q do do )
(AMN) (BCD) = PQ.

Vi PQN(BC)=E = E thudc (APQ) va (ABC)

Hai mit phing (AMN) va (ABC) ¢6 2 diém chung la Ava Enén  “ =
(AMN)N(ABC) = AE . B e
Hai mit phing (AMN) va (ABD) c6 2 diém chung 1a A va P

(AMN)m(ABD) = AP. Dép ansaila C. Chon C

= Dang 2:Tim giao diém ciia dwong thang véi méit phing

Puong thing a cit mp (P) tai mot diém M. Diém M d6 goi 1a giao diém cua duong thang a va mp (P). Ki
hiéu: a m(P) =M.

Phwong phap giai:

Ta di tim mot dudng thiang b nao d6 nam trong mit phang (P) ma b cit dudong thing a tai mot diém M.

Khi do: an(P)=M.
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Trong trudng hop dudng thang b chua c¢é san ta c6 thé dya vao phuong phap sau dé tim giao diém
- Bwée 1: Dya vao hinh v& xac dinh mot mit phang chira duong thang a.

Gia st xac dinh dugc mp (Q) chira a.

- Budre 2: Xac dinh giao tuyén ctia mp (P) va mp (Q).

Gia st (P)n(Q)=b .




- Buée 3: Xac dinh giao diém cia dudng thing a va giao tuyén b. Do a va b cung ndm trong mp (Q) nén
anb=M.
Két ludn: M ea;M e (P) Viy M =a m(P).

Vi du 1: Cho hinh chép S.ABCD. Trong tam giac SBC 1dy mot diém M, trong tam gidc SCD ldy mot diém
N.

a) Tim giao tuyén cia mit phang (SMN) va (ABCD).

b) Tim giao diém cia MN va (SAC).

¢) Tim giao diém cua SC voi (AMN).

Loi gidi
a) Trong mit phing (SBC) goi E=SMNBC = E =(SMN)n(ABCD). ;
Trong mit phing (SCD) goi F=SNACD = F =(SMN)(ABCD). " | .
Do d6 EF =(SMN)(ABCD). “ J ,é. A N\,
b) Ta co6: SO =(SMN)N(SAC). & r\ | k ,, /e
Trong mit phing (SEF) goi I = MN ASO. Dz —L Las

Do d6 I=MNN(SAC).
c) D& thiy Al=(AMN)N(SAC).

Trong mit phang (SAC) goi K =AINSC=K =SCN(AMN) .

Vi du 2: Cho tir dién ABCD, goi M, N 1a hai diém lan luot trén AC va AD. Piém O 13 mot diém bén trong
ABCD. Tim giao diém cua:

a) MN va (ABO).

b) AO va (BMN).

Loi gidgi
a) Trong mat phiang (BCD) ké BO giao CD tai . Trong (ACD) ké MN giao A
Altai J = J 1a giao diém ctia MN va (ABO). A\
b) Trong mat phing (ABI): AO giao BJ tai K = K 4 giao diém cia AO va N
(BMN).
B D
I
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Vi du 3: Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia AC va BC. K 1a mot diém trén canh BD
va khong triung véi trung diém ctiia BD. Tim giao diém ctia CD va AD véi mit phang (MNK).




Loi gidi
Trong mit phang (BCD): NK giao CD tai diém J = J 1a giao
diém ciia CD v&i mp (MNK). Trong mit phang (ACD): MJ giao
v6i AD tai diém T= T la giao diém cta AD véi mp(MNK).

Vi du 4: Cho hinh chép S.ABCD. Piém M 1 mét diém trén canh SC.
a) Tim giao diém cua AM va (SBD).
b) Goi N 1a mot diém trén canh BC. Tim giao diém cua SD va (AMN).

Loi gidi
a) Trong mp(ABCD): AC giao BD tai O. Trong mp(SAC) thi SO giao MA tai J.
Tir d6 thi J chinh 1a giao diém cua AM va (SBD).
b) Gia st AN giao CD tai K
Trong mp(SCD): KM giao SD tai T, tir @6 T chinh 13 giao diém caa SD va (AMN).
Néu AN va CD song song v6i nhau, ta chi viéc ké MT song song v6i CD (T thude SD) tir d6 cling suy ra

duoc T la diém can tim.

Vi du 5: Cho hinh chép S.ABCD, goi O 1a giao diém ctia AC va BD, diém M thudc canh SC va diém K 1a
giao diém ctia AM va SO. C6 bao nhiéu khang dinh dung trong céc khang dinh sau:
(1).(SAC)n(SBD)=SO0

(2).(ABM)NSD =N véi N la giao diém ciia BK va SD.




(3). (ABM)N(SCD) = MD.
(4). (ABM)N(SAD)=AN véi N la giao diém ciia BK va SD.

Al B.2 C3 D.4

Loi gidi
Goi N 1a giao diém ctia BK va SD.

4 S
Ta ¢6: (SAC)N(SBD)=S0 A
(ABM)NSD =N; (ABM)N(SCD)=MN ‘
e | _\'-
Va (ANM)(SAD) = AN SERE i\
f K } - - ‘n M
Cac khrfmg dinh dingla 1,2 va 4. Kh'fmgdinh 3 sai. Chon C. ‘4‘?3;_ P Al N ND
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Vi du 6: Cho hinh chop S.ABCD, goi O la giao diém ciia AC va BD, I 1a giao diém cua AB va CD, J 1a
giao diém ctia AD va BC. C6 bao nhiéu khang dinh dung trong cac khang dinh sau:

(1). (SAC)(SBD)=SO.

(2). Mit phang (SBD) cit IJ tai giao diém ctia BD va 1.

(3). (SAD)N(SBC)=SI

(4). (SAB)N(SCD)=Sl.

Al B.2. C.3. D. 4.
Loi gidi
Ta c6: (SAC)(SBD)=SO A
(SAD)(SBC)=8J va (SAB)N(SCD)=SL |
Cac khing dinh dang 13 1 va 2. a4y , - \p
Khéng dinh sai 1a 3 va 4. Chon B. d \L* 9 - ~ S
\

= Dang 3: Chirng minh 3 diém thing hang, 3 duong thiang dong quy

Phwong phap giai:

Dé ching minh ba diém (hay nhiéu diém) thing hang ta chimg minh ching 14 diém chung ciia hai mat
phang phan biét, khi d6 chiing ndm trén dudng thang giao tuyén cua hai mit phang nén thang hang.

Pé ching minh ba duong thang dong quy ta ching minh giao diém cta hai dudng thing thudc dudng

thang con lai




Vi du 1: Cho tr dién S.ABC. Trén céc canh SA, SB, SC lan luot léy cac diém D, E va F sao cho DE cit AB
tai I, EF cat BC tai J, FD cit CA tai K. Ching minh I, J, K thang hang.

Loi gidi

I (DEF) . . , .
Taco: I=DENAB= = I € giao tuyén cua hai mat phiang (DEF) va (ABC).
Ie(ABC)

Tuong ty J = EFNBC = J thudc giao tuyén cta hai mat phang (DEF) va (ABC).
K =FDNAC = K thudc giao tuyén ctia hai mat phang (DEF) va (ABC).

Do d6 I, J, K thang hang do cung thudc dudng thing giao tuyén cta hai mit phang (DEF) va (ABC).

Vi du 2: Cho hinh binh hanh ABCD, S 1a diém khong thudéc mp(ABCD), M va N lan luot 1a trung diém cta
doan AB va SC.

a) Xac dinh giao diém I=ANN (SBD) .

b) Xéc dinh giao diém J=MN N (SBD) .

¢) Ching minh I, J, B thiang hang.

Léi gidi
a) Goi O=ACABD va I=ANASO
Khi d6 1€SO =>1&(SBD)=I=AN(SBD) 1N
b) Goi E=CM N BD

Trong mit phing (SCM) goi J = MN NSE
Khi d6 J = MN A\(SBD).

¢) Cac diém 1, J, B 1an luot thudc cac duong thing A, MN, AM nén I, J, B
€ mp(AMN )

Mit khac céc diém I, J, B € (SBD).

Do d6 1, J, B thudc giao tuyén ciia 2 mit phang (AMN) va (SBD) = L,J,B thang hang.




Vi du 3: Cho tir dién SABC. Goi L, M, N lan luot 1a cac diém trén cac canh SA, SB va AC sao cho LM
khong song song véi AB, LN khong song song védi SC.

a) Tim giao tuyén cuia mp(LMN) va (ABC)
b) Tim giao diém I=BC(LMN) va J=SC(LMN) .

¢) Ching minh M, I, J thang hang.

Loi gidi
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a) Trong mit phing (SAB) goi E=LM N AB, khi d6 2 mit phing (LMN) va (ABC) ¢6 2 diém chung la
E va N suyra (LMN)N(ABC)=EN

b) Trong mit phing (ABC) goi 1=BCNEN khi d6 I=BC(LMN)
Trong mit phing (SAC) goi J=LNNSC khi d6 J=SC ﬁ(LMN) .

¢) 3 diém M, 1, J cung thudc 2 mat phang (LMN) va (SBC) = M, I, J thudc giao tuyén ctia 2 mit phing
(LMN) va (SBC) = M, [, J thang hang.

Vi du 4: Cho tir gidc ABCD va diém S¢(ABCD). Goi M, N 14 hai diém trén BC va SD.
a) Tim giao diém I=BN N (SAC)

b) Tim giao diém I=MN N (SAC).

¢) Ching minh C, I, J thang hang.

Loi gidi
a) N6i ACNBD =0; N6i SONBN =1.

Suy ra I 1a giao diém cta BN va (SAC). //\ N

b) N&i MD cét AC tai E. / / x\ X

N6i SE cat MN tai J = J 1 giao diém ciia MN va (SAC). / / 1. I,‘x\ \
¢) Tacé T=BN NSO = IC = (SAC)(BCN). g /J**\//’D
Va J=MNASE = JC = (SAC) N (BCN). fo_#ij\,{
Do d6, ba diém C, I, J thang hang = Ppcm. ’ .

Vi du 5: Cho tir giac ABCD va S¢(ABCD). Goi I, J 1a hai diém trén AD va SB, AD cat BC tai O va OJ cit




SC tai M.
a) Tim giao diém K = 1J va (SAC).
b) Xac dinh giao diém L = DJ va (SAC).
¢) Ching minh A, K, L, M thing hang.

Loi gidi
a) Trong mp(ABCD), goi E=ACNBI
Trong mit phang (SBI) goi K =1J NSE
Khi do K =1J N (SAC)
b) Goi F=ACNBD
Trong mit phang (SBD) goi L = DI NSF
Khi d6 L =DJN(SAC)

¢) Cac diém K, L, A, M déu thudc mit phing (SAC) va (OAJ) do do

chung thudc giao tuyén cua 2 mit phang (SAC) va (OAJ) suy ra A, K, L,
M thing hang.

Dang 4:Tim thiét dién ciia hinh chép va mit phing (P)

Thiét dién cua hinh chop va mit phang (P) 1a da giac gidi han boi cac doan giao tuyén cua (P) véi cac mit

cua hinh chop (ndi cac giao diém cua (P) vdi cac canh cua hinh chop).

Vi du 1: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD. Ba diém A’, B’, C’ lan lugt nam trén ba canh SA, SB,SC nhung
khong tring v6i S, A, B, C. Xac dinh thiét dién cta hinh chop khi cit béi mat phing (A’, B’, C).

Laoi gidi
Trong mit phing (ABC) goi O =ACNBD
Trong mit phiang (SAC) goi I=SONA'C'=1e(SBD)n(A'B'C"). ;r’i\\_
Trong mp(SBD) goi D'=BINSD = thiét dién cta hinh chép khi cat / :' \\
boi mit phing (AB’C’) 14 tir gide A’B’C’D’. A

Vi du 2: Cho hinh chép S.ABCD, M 1a mét diém trén canh SC, N va P lan luot 13 trung diém ctua AB va
AD. Tim thiét dién cta hinh chop v6i mit phang (MNP)

Loi gidi
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Trong mit phang (ABCD) goi Q=NPNCD va K =NPNBC
Trong mp(SBC) goi E =SBNKM, trong mp(SAD) goi F=SD QM.
Thiét dién ctia hinh chép v6i mat phiang (MNP) 1a ngii giac NEMFP.

Vi du 3: Cho tr dién déu ABCD, canh béng a. Kéo dai BC mot doan CE = a. Kéo dai BD mdt doan DF = a.
Goi M 1 trung diém ciia AB.

a) Tim thiét dién cua t dién v6i mat phang (MEF).

b) Tinh dién tich cua thiét dién.

Loi gidi
a) Trong mp(ABC): Dung ME cit AC tai L.
Trong mp(ABD): Dung MF cit AD tai J.
Tir d6 thiét dién cia tr dién véi mp(MEF) 1a AMIJ.
b) Theo cach dung thi I va J lan luot 13 trong tim tam giac

ABE va ABF.

F
AIZEAC=2—a )
= 23 = tam gic AlJ déu = 1J :?a'
Al=2AD=22
3 3

Mait khac Al = AJ nén AAMI=AAMJ = MI=MlJ.

av/13

Trong AAMILMI =vMA? +1A2 -~ 2MAJA.cos A = =

2 ) s
Sy = LMK =1 22 5 [ AV13 —(ij =2
2 23 6 3) 6

Vi du 4: Cho hinh chép S.ABCD, M 1a mot diém trén canh BC, N 12 mot diém trén canh SD.
a) Tim giao diém I ciia BN va (SAC) va giao diém J cia MN va (SAC).
b) DM cit AC tai K. Ching minh S, K, J thing hang,
¢) Xac dinh thiét dién cta hinh chop S.ABCD v&i mit phang (BCN).

Loi gidi




a) Goi O 1a giao diém AC va BD.

Trf)ng mp(SBD), BN cit SO tai dau d6 chinh la S;E!\

diém L. j-’; \

Trong mp(ABCD), DM giao AC tai E. .‘f : ‘i\\-\.f : )

Trong mp(SDM), SENMN =17 . '.'P "‘ L ‘_lf;\ S e, S A

b) D& thay 3 diém S, K, J déu thudc 2 mit phang .";' ,f: : N A \\\ L7 If‘ 4 4

1a (SAC) va (SDM) nén 3 diém S, K, J thudc giao x"] Sl \\)“ s ) \
tuyén ctia 2 mit phing trén hay ching thing f"' R | L _ - 25N !\-‘l\jﬂz Y i‘ _____ : ;-‘-:_:_. D
hang. f,' i /;.“*‘ \.L}\ NG - -—:,’;,J-'
¢) Trong mp(SAC), ké CI giao SA tai O. ';/-’ ’. f £ s :5“:": ; ‘:\._-:f\ o
Tir d6 thiét dién tao bai mp(BNC) véi hinh chop ';:’.,’4 i f - ’;_" \\\,‘.

tir ttr gidc BCNP. B M C

Vi du 5: Cho hinh chép SABCD c6 day 13 hinh binh hanh. Piém M 1a trung diém ctia SB va G 1a trong tim
cua tam giac SAD.

a) Tim giao diém I cia MG v&i (ABCD), chimng to diém D thudc mit phing (CMG).

b) Chimng t6 (CMG) di qua trung diém ctia SA, tim thiét dién cta hinh chop véi (CMG).

¢) Tim thiét dién caa hinh chop véi (AMG).

Loi gidi
a) Trong mit phang (SAD), goi J=SGNAD .
Trong mp(SBJ), goi I=MGNBJ=1=MG N (ABC)=1¢(CMG)

Ta cé: J 1a trung diém ctia AD = JD = %BC ma

JD||BC = JD la duong trung binh trong

AIBC = D la trung diém cta CI hay D € (CMJ)
Dodoé De (CMG)

b) Ta co (CMG)=(CIM)

Trong mp(SAD), dung DG cit SA tai E. Mat khac, do G 1a trong tim ASAD = E 1a trung diém cua SA.
Nhu vay tir giic CMED 1a thiét dién ctia (CMG) véi khéi chop

¢) Goi O=BINAC,

Trong mp(SBI), goi K =SO NMI. Trong mp(SAD), dung AG cit SD tai Q.

Trong mp(SAC), dung AK cit SC tai F, nhu vay tir giac AMFQ 1a thiét dién ctia khdi chop v6i mit phing
(AMQ).

Vi du 6: Cho hinh chop tir gidc S.ABCD, c6 day 13 hinh thang véi AD 1a day 16n va P 1a mot diém trén




canh SD, P khong trung voi S va D. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua cic canh AB, BC. Thiét dién cua
hinh chép cat boi (MNP) 1 hinh gi?
A. Tam giac. B. Tu giac. C. Ngii giac. D. Luc giéc.

Loi gidi
Goi [K=ADAMN:Q=CDAMN

01

" |F=PKNSA;E=PQNSC

Thiét dién 1a ngii gidc MNEPF. Chon C.

Vi du 7: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tim O. Goi M, N, P 14 ba diém trén cac
canh AD, CD, SO sao cho M, N, P khong trung véi cac dinh. Thiét dién cua hinh chop v6i mat phéng
(MNP) 1a hinh gi?

A. Tt giac. B. Ngti giac. C. Tam giéc. D. Luc giéc.

Loi gidi
Goi |Q=ACAMN;K =SANPQ;F=SCNPQ
01
G =BCAM;E =SBNGF

Thiét dién 1a ngii giic MNFEK. Chon B




BAI TAP TU LUYEN
Cau 1: Ba diém phan biét cing thudc hai mat phang phan biét thi
A. Cung thuoc duong tron. B. Cung thudc duong elip.
C. Cung thudc duong thang D. Cung thudc mit cau.
Céu 2: Cho biét ménh d& nao sau ddy sai?
A. Qua diém phan biét khong thang hang xac dinh duy nhat mot mit phang.
B. Qua mot dudng thing va mot diém khong thudc nod xac dinh duy nhat mot mit phang.
C. Qua hai dudng thing xac dinh duy nhit mot mat phéng.
D. Qua hai duong thang cit nhau xac dinh duy nhat mot mat phang.
Céu 3: Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B’C’D’ (cic dinh 14y theo thir tir d6), AC cit BD tai O con A’C’ cét
B’D’ tai O’. Khi hai mat phing (AB’D’) va (DD’C’C) cit nhau theo dudng thang d dugc xac dinh nhu thé
nao?
A. Puong thang d di qua diém D’ va giao diém ciia AO’ véi CC’.
B. Puong thang d tring v6i duong thang AD’.
C. Puong thing d tring v6i dudng thang AO’.
D. Pudng thiang d di qua diém D’ song song véi DC”.
Céu 4: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ (cac dinh l4y theo thir tw d6), AC cit BD tai O con A’C’ cit
B’D’ tai O’. Khi d6 A’C cét mat phéng (BDD’B’) tai diém T duoc xéac dinh nhu thé nao?
A. Giao cua A’C v61 OO’ B. Giao cua A’C v61 AO’
C. Giao ciia A’C v6i AB’ D. Giao cua A’C v61 AD’.
Cau 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh thang ABCD (AD//BC). Goi I 1a giao diém cia AB va DC,
M 14 trung diém SC. DM cit mp(SAB) tai J. Khing dinh nao sau déy sai?

A. S, I, ] thang hang. B. DM < mp(SCI) C.JM c mp(SAB) D. SI=(SAB)"(SCD)

Cau 6: Cho tir dién ABCD. Goi G la trong tdm ciia tam giac BCD. Giao tuyén ctia mit phiang (ACD) va
(GAB) la

A. AM (M 14 trung diém cta AB) B. AN (N la trung diém cta CD).

C. AH (H 14 hinh chiéu cua B trén CD). D. AK (K 14 hinh chiéu cua C trén BD).

Cau 7: Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia AC, CD. Giao tuyén ciia hai mit phang
(MBD) va (ABN) 1a

A. duong thing MN.

B. dudng thang AM.

C. duong thang BG (G 1a trong tim tam giac ACD).

D. duong thing AH (H 13 truc tAm tam gidc ACD).

Cau 8: Cho 4 diém khong déng ph'fmg A, B, C, D. Goi L, K lan luot 1a trung diém cua AD va BC. Giao
tuyén ciia (IBC) va (KAD) 1a



A. IK. B. BC. C. AK. D. DK.

Céu 9: Cho bdn diém A, B, C, D khong dong phiang. Goi M, N Ian luot 13 trung diém ciia AC va BC. Trén
doan BD lay diém P sao cho BP = 2PD. Giao diém cta duong thang CD va mit phang (MNP) 14 giao diém
cua

A. CD va NP. B. CD va MN. C. CD va MP. D. CD va AP.

Cau 10: Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém AB va CD. Mit phang (o) qua MN cit AD,
BC lan luot tai P va Q. Biét MP cit NQ tai I. Ba diém nao sau ddy thing hang?

A. L A,C. B. L, B, D. C.L A B. D.LC,D.

Ciu 11: Cho hinh 13p phuong ABCD.A’B’C’D’ (cac dinh Iy theo tht tu d6), AC cét BD tai O con A’C’ cit
B’D’ tai O’. Goi S 1a giao diém cua AO’ v6i CC’ thi S khong thudc mit phing nao dudi day?

A. (DD’C’C) B. (BB’C’C) C.(AB’D’) D. (CB’D’)

Ciu 12: Cho hinh 13p phuong ABCD.A’B’C’D’ (cac dinh ly theo tht tu d6), AC cét BD tai O con A’C’ cit
B’D’ tai O’. Goi S 1a giao diém cta AO’ véi CC’ thi S khong thudc mit phang nao dudi day?

A.(A’CC) B. (AB’D’) C. (AD’C’B) D. (A’0C’)

Cau 13: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ( cac dinh ldy theo thtr tw d6), AC cit BD tai O con A’C’
cit B’D’ tai O’. Goi M, N, P 1an luot 1a trung diém cta cac canh AB, BC va C’D’. Khi d6 thiét dién do mat
phang (MNP) ¢t hinh 14p phuong 1 hinh gi?

A. Hinh tam giac B. Hinh tu giac C. Hinh ngii giac D. Hinh luc giac

Cau 14: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ (Céc dinh l4y theo thi ty d6), AC cit BD tai O con A’C’
cit B’D’ tai O’. Goi M, N, P lan luot 14 trung diém cua céc canh AB, BC va OO’. Khi do thiét dién do mat
phang (MNP) cat hinh 14p phuong 1 hinh gi?

A. Hinh tam giéc B. Hinh tir giac C. Hinh ngii giac D. Hinh luc giac

Céu 15: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ (cac dinh 1dy theo thir tw d6), AC cét BD tai O con A’C’ cit
B’D’ tai O’. Goi M, N, P lan luot la trung diém cua cac canh AB, BC va BB’. Khi d6 thiét dién do mat
phang (MNP) cat hinh 14p phuong 1 hinh gi?

A. Hinh tam giéc B. Hinh tir giac C. Hinh ngii giac D. Hinh luc giac



LOI GIAI BAI TAP TU LUYEN
Cau 1: Qua 3 diém phén biét khong thang hang thi chi xac dinh duoc 1 va chi 1 mit phiang. O day thudc hai
mit phang phan biét nén it nhat 1 trong 2 diéu kién phan biét hodc thing hang khong théa min. Ma 3 diém
dé cho da phan biét nén chung phai thang hang. Chen C.
Cau 2: Trudng hop 2 duong thang chéo nhau thi khéng xac dinh duge mat phang chira ca 2 dudng thiang do.
Hoic 2 dudng thang tring nhau thi xac dinh duoc vo s6 mit phang. Chon C.
Cau 3: Vi AB'||DC'c(DCC'D) va AB'c(AB'D')nén giao tuyén ciia (AB’D’) va (DD’C’C) la dudng
thang song song véi AB’. Mit khac D'e (DCC'D) nén giao tuyén di qua D’. Chen D.
Ciu 4: A’C cit OO'c (BDD'B) tai mit phang (ACC’A). Chen A.

Cau 5: Ta c6 DM N (SAB)=DM N (SAI)=J. Chen C.

o~

Ciu 6: A 1a diém chung ctia hai mit phang (ACD) va (GAB). A
N e BG c (ABG)= N (ABG)

Laico BGNCD=N —
{N eCD c(ACD)= N e(ACD)

= N la diém chung tht hai giita hai mat phing (ACD) va
(GAB). B D
Vay (ABG)n(ACD) = AN. Chon B

Céu 7: B 14 diém chung cta hai mp: (MBD) va (ABN).
ViM, N lan luot 14 trung diém caa AC, CD.

Suy ra AN, DM 14 hai trung tuyén cta tam giac ACD.

G e AN c(ABN)= G €(ABN)

Goi G=ANNDM =
{GeDMc(MBD):Ge(MBD) 5

—= G 1a diém chung tht hai giita hai mat phang (MBD) va (ABN).

Vay (ABN)(MBD)=BG . Chen C.



Cau 8: Piém K 1a trung diém ctia BC suyra K e (IBC) =IKc (IBC) .
Diém I 12 trung diém cta AD suy ra

Ie(KAD)= IK c (KAD).
Viy giao tuyén cua hai mit phang (IBC) va (KAD) 1a IK. Chon A.

N e BC
Cau 9: Ta ¢

= NP c (BCD)suy ra NP, CD dong
PeBD

phang. Goi E 1 giao diém ctua NP va CD.
Ma NP c (MNP) suy ra CD m(MNP) =E.

Viy giao diém caa CD va mp(MNP) 1a giao diém E cua NP va CD.
B
Chon A.

Céu 10: Theo tinh chét 3 duong giao tuyén ta co:

A
A\
MP =(ABC)n(a),NQ=(BCD)n(a),
.'\! : ‘l \7\
BD =(BCD)N(ABC) do d6 3 giao tuyén MP, NQ, BD hoic Foinnde: N o
song song hodc dong quy. Mit khac MP cit NQ tai I nén 3 giao p « .- - '; - f;' B
tuyén déng quytailsuyral, B, D théng hang. Chon B. N . X _ A
\ | F o
'_. l-"/ N
0
.
Céu 11: Diém S thudc cac mit phang (DD’C’C), (BB’C’C) s
Va do S dbi ximg v6i A qua O nén dé thiy AB’SD’ 1a hinh binh

hanh do d6 S thudc mit phing (AB’D”).
Diém S khéng thuéc mit phang (CB’D’). Chon D.

\ 2 ./‘-‘F
Cau 12: Do SC||AA' nén S, A’, A, C dong phang. B , c
Do S dbi ximg voi A qua O nén d& thy AB’SD’ 12 hinh binh hanh Yl i gixf/ff‘//
2 /‘ r‘!jw N j /
do do S thudc mat phang (AB’D”). r _i,, s -4 /
/
e \;“'“‘7 P o



Céc diém A’, O, C’ thudc mit phing (A’C’C) nén S, A’, O, C’ ddng phang.

Piém S khong thudc mit phing (AD’C’B). Chon C.

Cau 13: Goi Q 1a trung diém cua A’D’= A'C'|| PQ || MN.

Ké PQ cit A’B’ tai H, cat B’C’ tai K. N&i MH cét AA’ tai
F va NK cit CC’ tai E. Vay thiét dién can tim chinh 1a luc

giac MNEPQF.

D& thay FQ, NE lan luot 1a dudng trung binh cta hai tam

gidc AA’D’, BCC’ suy ra FQ||NE va FQ = NE.

Tuong tu, ta chirng minh dugc FM || PE va FM = PE.

Do d6, luc giac MNEPQF 1a luc giac déu. Chon D.

Cau 14: Goi P 1a trung diém cia OO’ = P 1a tdm hinh lap
phuong.

Goi E 1a diém ddi xtng véi M qua P=E 1a trung diém
C’D’.

Goi F 1a trung diém ctia A’D’ = FE||A'C'|| MN.

Ké EF cat A’B’ tai H, cat B’C’ tai K.

No6i MH cit AA” tai I va NK cat CC’ tai G

Vay thiét dién cAn tim chinh 12 luc gidc MNGEFL

Chon D.

Cau 15: Hinh v€ minh hoa:

B'

Al

N

B’

Thiét dién ma mit phang (MNP) cét hinh 1ap phuong chinh 14 tam giac MNP. Chon A.

A’ B’
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