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PHAT TRIEN PE THAM KHAO THI TOT NGHIEP THPT NAM 2021

Caul. Cobaonhiéu cach chon 3 hoc sinh ttt mot nhém c6 5 hoc sinh ?

A. 5!, B. A C. C2. D. 5°.
Loi giai tham khao
S& cach chon 3 hoc sinh tir mot nhém gom 5 hoc sinh 1a t6 hop chap 3 ctia 5 phan tir c6 C’; cach.
Chon dap an C.
Fodn vi — Té hop - Chinke hep
@ Sdp x€p vi tri n phan t& = St dung hoan vi P, = n!. (casio :n SHIFT z7').
|
@ Chon k trong n tuy y = St dung t6 hop Cs = ﬁ (casio : n SHIFT + k).
n—k)Lk!
, : ! :
® Chon k trong 1 va sip xép = St dung chinh hop C' k! = ( i Y = A" (n SHIFT x k).
: Y :

Bai tap tuong b va md réug

Can chon 3 nguoi di cong tac tit mot t6 ¢ 30 nguoi, khidd s6 cach chon la

3 30
A A2 B. 3%

3

C. 10. D. 030.
Cho 8 diém trong d6 khong ¢ 3 diém nao thang hang. Hoi c6 bao nhiéu tam gidc ma ba dinh ctia
no dwoc chon tir 8 diém trén ?
A. 336. B. 56.
C. 168. D. 84.
Cé n (n > 0) phantixldy rak (0 < k < n) phan tir dem di sap xép theo mot thit tw nao d6, ma khi
thay déi tht tw ta duoc cdch sap x&p méi. Khi d6 s6 cach sap xép la
A. C". B. A
C. A D. P.

1.4. Mot t6 ¢6 10 hoc sinh. Hoi ¢ bao nhiéu cach chon ra 2 hoc sinh tir t6 d6 dé€ gitt hai chtic vu t6

trueong va to pho.

2 2
A. A B. C.
8 2
C. 4. D. 10,
Cho A la tap hgp gom 20 diém phéan biét. S doan théng c6 hai dau mat phan biét thudc tap A
la
A. 170. B. 160.
C. 190. D. 360.
S8 vécto khac 0 c6 diém dau, diém cudi 1 hai trong 6 dinh cua luc giac ABCDEF 1a
A. P. B. C..
C. A. D. 36.
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1.7. Coébao nhiéu cach se“ip x€p 5 hoc sinh thanh mot hang doc ?
A. 5. B. 5.
C. 4!. D. 5.

1.8. Tuwtap X ={2; 3; 4; 5; 6} c6 thélap duoc bao nhiéu s6 ty nhién c6 ba chit s6 ma céc chir s6 d6i
mot khac nhau ?

A. 60. B. 125.
C. 10. D. 6.
1.9. Trong mot budi khiéu vii ¢6 20 nam va 18 nit. Hoi ¢ bao nhiéu cach chon ra mot d6i nam nix dé
khiéu va ?
A. C. B. A
C. C;CL. D. C,C...

1.10. Mot td c6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon 5 hoc sinh di lao dong
trong do6 cé 2 hoc sinh nam ?

A. C..C). B. C; +C;.

C. AA. D. C.C;.

Céu2. Chocaps6cong (u ) voiu, =1 va u, = 3. Gid tri ctia u, bang
A. 6. B. 9. C. 4. D. 5.

620110 .?.El‘ &l‘?

Taco: d =u, —u =3—-1=2.Suyrau, =u +2d=1+22=5. Chon dap anD.

Cép s6 ehng Cip +6 nhin
u, A A
O u_ , —u = d : cong sai. @ f = ¢ : cong boi.
k
N~ o~ A a—+c N m 1A 9
@ a, b, clacdpsOcong &b = . @ a, b, ¢ lacapsdnhan < b” = ac.
® u =u +(n—1)d ® u =u.q".
n n 1—qg"
® 5 = 5(“1 tu,)= 5[2“1 +("—1)d]- @S =u tu +-+u =u- 1_qq
Bai tap tong b va md réng
2.1. Chocépsdcong (u ) 6 u, = —3, u, = 27. Cong sai ctia cdp s8 cong da cho bang
A. T. B. 5.
C. 8. D. 6.
2.2. Chocdpsdcong (u ) cd u, = —2 vacongsai d = 3. Tim s6 hang u,.
A u,=-23" B. u, = 25.
C. u, =28, D. u, = —29.
2.3. Chocdpsdcong (u, ) cd u, =11 vacongsai d = 4. Hay tinh w,.
A. 401. B. 403.
C. 402. D. 404.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 2 -
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24.

2.10.

Biét bon s8 5, z, 15, y theo thit tw 1ap thanh cdp s6 cong. Gid tri ctia bidu thitc 3z + 2y bang

A. 50. B. 70.

C. 30. D. 80.

Cho cdp s6 cong (u ) c6 u, = —15 va u, = 60. Tong S, ctia 20 s6 hang dau tién ctia cap s6 cong
bang

A. 600. B. 60.

C. 250. D. 500.

Cho day sd (u,) lamot cap s6 cong co u, = 3 va cong sai d = 4. Biét tdng n s6 hang dau cua day
s6 (u ) 1a S = 253. Gid tri cua n bang

A. 9. B. 11.

C. 12. D. 10.

Cho c&p s6nhén (u ), biét u, =1 va u, = 64. Cong bdi ctia cAp s6 nhan bang

A. 21. B. +4.

C. 4. D. 2V2.

Cho c&p s6nhén (u ) c6 u, = —2 va cong bdi ¢ = 3. S6 hang u, bang
A. —6. B. 6.

C. 1 D. —18.

Xac dinh s& hang dau va cong boi ctia cdp sd nhan (u ) €6 u, —u, = 54 va u, —u, = 108.
A u =3 vaqg=2. B. u,; =9 vagq=2.

C.u=9vaqg=-2. D.ou, = 3 va ¢ = 2.

Mot c4p s6 nhéan c6 s6 hang dau u, = 3, cdng boi ¢ = 2. Bidt S = 765. Gid tri cua n bang
A. T B. 6.

C. 8. D. 9.

Cau3. Chohamsd f(z) cdbang bién thién sau:

T |-oo -2 0 2 e

+ 0 = 0 = g =
I I
f(z) /
. —00 / \1 \~X‘
Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao, trong cac khoang sau day ?
A. (—2;2). B. (0;2). C. (—2;0). D. (2;+00).

ML. .?.El‘ &l‘?

Tt bang bién thién, suy ra y’ > 0 khi z € (—o0;—2), z € (0;2). Chon dap an B.

Pinh 1i (thtra nhan): Gia st ham s y = f(z) c6 dao ham trén khoang K.
Néu f/(z) >0, Vz € K thi ham s6 dong bién trén khoang K. Mo, 1
Néu f'(z) <0, Vz € K thi ham s6 nghich bién trén khoang K. }
Néu f/(z) =0, Vz € K thi ham s8 khong d6i trén khoang K.

Pon dieu (dong bién va nghich bién)

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 3 -
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3.1.

Bai tap tong b va md réng

Cho ham s6y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao

dudi day ? x | . 0 ) 1
A. (051). ¥ - 0 + 0 - 0 +

B. (—o0;0). Y | +o 3 +0
C. (1;400). \ / \ /
D. (—10). -2 -2

Cho ham s6 y = f(z) cé bang bién thién dudi. Ham s da cho dong bién trén khoang nao ?

A. (—2;+00). x | - -2 3 +a0
B. (—2:3). F 0 s _'::

C. (3;+00). ¥ \ /'

D. (—o0;—2). : —
Cho ham s6 y = f(z) c¢6 d6 thi nhu hinh vé dudi. Ham s6 da cho dong bién trén khoang

Nn = »

:3). /_2 \{1 2\x

;2).

O

. (—13). S T

. (—00;—2). A A
. (—o0;3 L \0 :

. (=2

Cho ham s6 y = f(z) c¢6 d6 thi nhu hinh vé duéi. Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao ?

A. (—o0;—3).

B. (—=3;—1). ﬁ\_
C. (-2:2). T
D. (—2;—1). \i/______z

Choham s6 y = f(z) c6 daoham f'(z) = 2* + 1, Vo € R. Ménh dé &n‘ao dwdi day dang ?
00;0).

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—
B. Ham s6 nghich bién‘trén khoang (1;+00).
(=1;1).

D. Ham s dong bién trén khoang (—oo;+00).

C. Ham s8 nghich bién trén khoang

Choham s6 y = f(z) c6 bang xét dau dao ham nhu sau

x ‘—00 -2 0 2 +o0
V' ‘ + 0 - H - 0 +

Ménh dé nao dudi day dung ?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—2;0).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oc;0).

C. Ham s0 nghich bién trén khoang (0;2).

D. Ham sd nghich bién trén khoang (—oo;—2).

Cho ham s8 y = z° — 3z°. Ménh dé nao duéi day ding ?
A. Ham s0 nghich bién trén khoang (2;+oc).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (0;2).

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 4 -
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C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oc;0).

3.8. Chohamsd y = z' —22°. Ménh dé nao dudi day diang ?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;—2).

C. Ham s0 nghich bién trén khoang (—oo;—2).

D. Ham sd dong bién trén khoang (—1;1).

z—2

z+1

3.9. Chohamso y =

. Ménh dé nao duéi day dung ?

A. Ham s0 nghich bién trén khoang (—oc;—1).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;—1).

C. Ham s0 nghich bién trén khoang (—oo;+00).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;+00).

3.10. Cho ham s8 y = +/22° + 1. Ménh dé nao duéi day ding ?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (0;+00).

C. Ham s0 dong bién trén khoang (—o0;0).

D. Ham s0 nghich bién trén khoang (0;+00).

A

Cau4. Chohamsd f(z) cdbang bién thién sau:

—00 — 2 +00

f'(z)

i | V)

+ = 0

f(z)

+
+00

—x/l\_:i/

Diém cuc tri dai cua ham s6 da cho la

A z=-3 B. z=1. C. z=2. D. z =-2.
Lot giai tham khao
Ttr bang bién thién, thay y’ doi dau tir + sang — khiqua z = —2 nén z = —2 1a diém cyc dai.
Chon dap an D.

+ Diéu kién can (dinh li 1): Néu ham s8 y = f(z) c6 dao ham trén khoang (a;b) va dat cuc dai (hodc

cuc ti€u) tai z_ thi f'(z.) = 0.

+ Diéu kién du (dinh 1i 2):

Néu f/(z) d6i ddu tir Am sang dwong khi z di qua diém z_ (theo chiéu tang) thi ham s6 y = f()

dat cuc ti€u tai diém z_.

Néu f/(z) d6i ddu tir dwong sang am khi z di qua diém z_ (theo chiéu tang) thi ham s6 y = f()

dat cuc dai tai diém z_.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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 DPinhli 3: Gid st y = f() c6 daoham cép 2 trong (z, —h; =+ h), v6i h > 0. Khi dé:

Néu y'(z.) =0, y"(z) >0 thi z_la diém cuc tiéu.
Néu y'(z,) =0, y"(z)) <0 thi z la diém cyuc dai.

Can nhé: Diém cuc dai (cyc tiéu) cia ham s6 la z_, gia tri cwc dai (cyc tiéu) cia ham s61a f(z) (hay

Y., hodc y,,). Diém cyc dai ctia d6 thi ham sé 1a M(z_; f(z,)).

Bai tap tong b va md réng

4.1. Choham sd y = f(z) c6 bang bién thién sau:

X | - 2

2 4 +00
3 T 0 - 0 T
3 +o0
—on -2
Khang dinh nao sau day la dang ?
A. Ham sO dat cuc dai tai z = 2. B. Ham so dat cuc dai tai z = 3.
C. Ham s6 dat cuc dai tai z = —2. D. Ham so dat cuc dai tai z = 4.
4.2. Choham sd y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang bién thién:
x —or -1 0 1 +or

Y - o+ 1T - o0 =

NG

Khang dinh nao sau day la dang ?

A. Ham s6 c6 dung hai diém cyc tri.
B. Ham s& c6 gia tri cuc tiéu bang =1 va 1.
C. Ham s6 c6 gid tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhat bang —3.
D. Ham s6 dat cuc dai tai-z = 0.
4.3. Choham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén R va cé bang bién thién:

xT —00 0 1 +o0

y + - 0 +

v _/2\_3/%

Khang dinh nao sau day la khang dinh dtng ?
A. Ham s& c6 gia tri lén nhat bang 2 va gia tri nho nhat bang —3.
B. Ham s6 c6 ding mot cuec tri.
C. Ham s6 dat cuc dai tai z = 0 va dat cuc tiéu tai z = 1.
D. Ham s6 ¢6 gia tri cuc tiéu bang 2.
4.4. Choham sd f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé. Gid tri cuc dai cia ham s6 la

A. z = %2.

C.y, =3 ANy
D. M(2;3). / \l_/ \

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 6 -
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4.5.

4.10. Choham s8 f(z) = 2* — 32> + ma — 1. Tim gi4 tri ctia tham s6 m dé ham s6 cd hai diém cyec tri

Choham s8 y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh bén. Ménh dé nao duéi day dung ? Y

A. Ham s& c6 gia tri cuc tiéu bang 2. / \

B. Ham so dat cuc dai tai z = 0 va dat cuc tiéu tai z = 2. 2

C. Ham s6 c6 gid tri 16n nhat bang 2 va gid tri nhé nhat bang —2. / 0 )T
D. Ham s6 c6 ba diém cuec tri. —2}----

Goi z, 1a diém cuc dai, =, la diém cuc tiéu ctia ham s6 y = —2* + 32 4+ 2. Giad tri T, + 27, béng
A. 2. B. 1.

C. —1. D. 0.

Diém cuc dai ctia @6 thi ham s6 y = 2 — 22° + 2 cd toa do la

A. (—1;1). B. (2;0).

C. (1;1). D. (0;2).

Hamsd y = 2° — 32° + max — 2 dat cye tidu tai © = 2 khi

A. m>0. B. m =0.

C. m<O. D. m=0.

Choham s8 y = z' + az® + b. Biét rang d6 thi ham s8 nhan diém A(—1;4) 1a diém cyec tiéu. Tong
2a + b bang

A. 1. B. 0.
C. 1. D. 2.

z,, =, thbaman z’ + z) = 3.

A.m:§~ B. m=

1
2
C. m=-2. D. m=1.

Cau5. Choham s§ f(z) cé bang xét ddu cta f'(z) nhw sau:

T |—oc —2 1 3 5 +00
f(z) + 0 - @ + 0 - 0 -

Ham s6 f(z) c6 bao nhiéu diém cuec trj ?
A. 4. B. 1. C. 2. D. 3

ML. .?.El‘ &l‘?

Ttr bang xét dau, ta c6 f'(z) d6i dau 4 Tan = cé 4 diém cyec tri. Chon dap an A.

5.1.

5.2.

Bai tap tong b va md réng

Cho ham s8 f(z) c6 bang xét ddu cua f'(z) nhu sau:

T ‘—x -2 0 2 +o0
j”[.-r)‘ + 0 - 0 + 0 +

S8 diém cuec tri ctia ham so da cho la

A. 3. B. 0.

C. 2. D. 1.

Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién nhut hinh duwdi. Tim gia tri cec dai y_ va gia tri cuc ti€u y,,,

cua ham s6 da cho.

Ay, =3 Yo =2 y + 0 _ 0 +

B. y.=2y.,=0. y /7:3 +00
c cr i . \,O/

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 7 -
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C. Yo = -2, Yor = 2.
D. Yoo = 3, Yop = 0.

Cho ham s8 f(z) c6 daoham f'(z) = z(z —1)(z +2)°, Vz € R. S8 diém cuc tri ctia ham s8 da cho
la

A. 3. B. 2.

C. 5. D. 1.

Ham s8 f(z) xac dinh va lién tuc trén R va c6 daoham f'(z) = —2(z —1)*(z + 1). Héi khang dinh
nao sau day dung vé ham s6 f(z).

A. Ham s6 f(z) dat cuc dai tai diém z = —1.

B. Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai diém z = —1.

C. Ham s6 f(z) dat cuc dai tai diém z = 1.

D. Ham s8 f(z) dat cyc tiéu tai diém = = 1.

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham 1a f/(z) = (" —1)(2” — 2 —2) véi moi z € R. S& diém cuec tiéu cuia
ham s8 da cho 1a

A. 0. B. 1.

C. 2. D. 3.

Cho ham s6 f(z) c6 d6 thi f/(z) cua né trén khoang <K nhu hinh vé. Khi d6 trén K, ham so
y = f(z) cébao nhiéu diém cyc tri ? AY ()
A. 1.
B. 4.
C. 3.
D. 2.
Ham s0 y = f'(z) c6 d6 thi nhw hinh vé dwéi day. Ham s6 y = f(z) — 3z + 2019 ¢6 bao nhiéu
diém cuc tri ?
A. 1.

B. 2.

C. 3.

D. 4.

Ham s0 y = f'(z) c6 d6 thi nhu hinh vé duéi day. Ham s6 y = f(z) — ex + 2019 ¢6 bao nhiéu
diém cuc tri ? ¥
A. 0.
B. 1.
C. 2.
D. 3.

Y S > 1

Cho ham s8 y = f(z) c6 &6 thi nhw hinh vé bén dudi. Hoi @6 thi ham s§ y = \ f(x)\ c6 bao nhiéu

diém cuc tri ?

v L]

B. 3
C. 4. i i
D. 5

v

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 8 -
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5.10. Cho ham s8 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén dudi. Hoi d6 thi ham sd y = f(

x‘) c6 bao nhiéu

diém cuc tri ? &
A 2. f
c N
D. 5.

Ciu6. Tiém can dtng ctia db thi ham s6 y — 2;:14 la dudng thing
A. z=1. B. z =-1. C. z=2 D. z =-2.
Loi gidi tham khao
Ta cé: hn?1 ;j—f = —00 va hnlq 2;:;’_14 = +o00 nén z =1 la tiém can diing. Chon dap an A.

® Tim duong tiém can ngang ————— lim y = mot sO cu thé o = y = « 1a tiém can ngang.

@ Tim duong tiém can ding ——— lim y = 00 = 2 = z_ la tiém can ding.

e Dbivéiham s6 y =

Duong tigne edn
Tinh
T—300
Tinh

I*)Zi
o

ax +b
cr +d

= Tiém can ding cho mau ¢z + d = 0 va tiém can ngang y =

Bai tap tong b va md réng

1—-4z

DPuong thang nao dudi day la tiém can ngang ctia d6 thi ham s8 y = Sy ?
x —
A. y=2. B. y=14
1

C. y=—- D. y=-2

Y 5 Y
Tiém can ngang cua d6.thiham sd y = N la dwong thang c6 phurong trinh ?

x —
A. y=5. B. z=0.
C. z=1 D. y=0.
\ A 2$ - 1 r PA N A N «A? 2 . N “ A N 2 N .
Chohamso y = " codo thi (C'). Tim toa do giao di€ém I ctia hai duong tiém can cta do thi (C).
x

A. 1(—2;2). B. 1(2;2).
C. 1(2;-2). D. I(—2;-2).

. . N NV o N A A a1 o 2z +1
Khoang cach ttr goc toa do dén giao diém cta hai duwong tiém can cta do thi ham s6 y = 1

x

bang
A. 5. B. 5.

C. \3. D. \2.
22 —3x+2

?
P —4

Tim s0 tiém can ding cua d6 thi ham sd y =

“Thanh cdng la néi khéng vdi lwoi biéng !” Trang - 9 -
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A. 1. B. 2.
C. 3. D. 4.

. . , . ~ -3 -2 . .
Tiém can dung ctia d6 thi ham 86 y = ———— la duwong thang

4+ 3+ 2
A. z=-2. B. y =-2.
Cz=-1 z=-2 D. z=-1.
2

e A e N— 2r |

SO duong tiém can cua do thi ham s6 y = le la
x R—

A. 1. B. 2.
C. 0. D. 3.

o V9—2® e A
P06 thi ham so y = —————— bao nhiéu duwong tiém can ?

T —2r—8

A. 1. B. 0.
C. 3. D. 2.

Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R\ {1}, lién tuc trén mdi khodng xac dinh va c6 bang bién

thién nhw hinh bén. Héi d6 thi ham sd da cho ¢6 bao nhiéu duong tiém can ?

T —0a 1 2 +n0
f!(‘r) — _ 0 4
. 3 +n D
flz) \ \ /
—n0 —2
A. 3. B. 1.
C. 2. D. 4.

. Choham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh dudi. Hoi d6 thi ham s6 y = f(z) ¢ bao nhiéu

dwong tiém can ?

X —an -1 0 1 +e0
Y + - 0 + +
¥ 1| +eo +00 3
A. 3. B. 4.
C. 2. D. 1.

Cau 7. DO thi cia ham s nao dudi day c6 dang nhu duong cong hinh bén ?

A y=—2"4+22>+1. \ yﬁ\ /

B. y=2"—22>—1.

C. y=z2*-32"—1. 0
D. y=—2°+32"-1.

5

Loi giai tham khao

Do thi c6 dang chit W = d0 thi bac bon trung phwong va a > 0. Chon dap an B.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 10 -
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® Nhan dang d6 thi ham s6 bacba y = az’ + bz’ +cx +d, (a = 0).

Hinh dang: (nhan dang duocdducuaa): N:a > 0. N:a<D0.

Nhéan dang d&u cta c :

+ Néu 2 cuec tri ndm hai bén truc Oy < ac < 0. Connéu cd 1 cuctri € Oy = ¢ = 0.
+ Néu 2 cuc tri ndm cuing bén so Oy = ac > 0.

Nhan dang d&du ctia hé s& d: Do thi (C)N Oy :x = 0= y = d xem dwong hay am.

Diém dac biét trén do thi.

@ Nhan dang d6 thi ham s6 bac bon trung phwong y = ax' +bz° + ¢, (a = 0).

Hinh dang: (nhan dang duoc ddu ctia a va b):

M a<0 LW a>0 Y ab >0 N ab >0
b>0 lb<0’ la>0 la<o
. Tuong giao (nhan dang dwoc dau ctia ¢) Cat Oy : z = 0 = y = ¢ xem duwong hay am ?
® Nhin dang db thi ham s8 nhat bién y = <2
cr+d
o Tiém can: .,
d o]
+ Tiém can ding cx +d = 0 & z = —— xem duwong hay am ? 5
¢ g 21
-+ Tiém cdn ngang y = d dwong hay am ? 2 , T+?2
S 8 c Tiém cin ngang //_.--——'- N
A, ad—bc " s o . - ’
 bon diéu: y' = ——— - Xem d0 thi (C') ti trai sang phai:
(cx +d)

+ Neéu dilén = HS dong bién = ¢’ >0 < ad — be > 0.
+ Néu di xudng = HS nghichbién'= 3’ < 0 < ad — be < 0.

Twong giao vdi hai truc toa do:

; b
+ Cattruc Oz : y = 0 =2 = —— xem duong hay am ?
a

; b
+ cat truc Oy:x=0$y=g xem duong hay am ?

+ Diém d&c biét trén do thi.

® Nhan dang d6 thi ham s6 mii y = a”.

« Db thi ndm trén truc Oz.
« T trai sang phai néu d6 thi (C):
bilén = Pongbién = a > 1.
bi xuéng = Nghichbién = 0 <a <1.

y=a .

® Nhan dang d6 thi ham sg l6garit y = log_ 7.

« D06 thi ham s& nam bén trai Oy. y

; N . y = log_ x
« T trdi sang phai néu do thi (C)
a =1
bilén = DB= a > 1. .
bixudng = 0<a <1 1/ 0<a<1

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 11 -
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Bai tdp tuong e va mé réng

7.1. Duong cong & hinh bén la d6 thi cia ham s6 nao ?
A y=—-2"+2° -1
B. y=2'—2" -1
C.y=2"—2"-1.
D. y=—-2'"+2"—1.
7.2. Duong cong 6 hinh bén 1a d6 thi cia ham sd nao ?
A y=—-1"—4
B. y=2"—32" — 4.
C.y=—2"+32" —4.
D. y=—2"+ 32" - 2.

7.3. DPuong cong 6 hinh bén 1a d6 thi cia ham sd nao ?

z+1 T
y: . B. y: .
2¢ +1 2¢ +1
-1
C.yzx . D.y:$+3~
2¢ +1 2¢ +1

7.4. Duong cong 6 hinh bén 1a d6 thi cia ham sd nao ?
A y=2"—22"
B. y=x1'+22°
C.y=—z"+22" -1
D. y=—z'+22°.
7.5. Duong cong 6 hinh bén 1a d6 thi cua ham sd nao ?
A y=—2"+z—1.
B. y=—2°+ 3z +1.
C.y=z"—2"+1
D. y=21"—-3r+1.

7.6. Duong cong & hinh bén la d6 thi cia ham s6 nao ?

2¢v—1 2¢ +1

= . B, y: .
z+1 z—1

2 +1 1-2z

C. y: . . y: .
z+1 z—1

7.7. DPuong cong & hinh bén la d6 thi cia ham s6 nao ?
A y=2" B. y=log, .
1 T

C. y:[g] . D. y =log, =
2

7.8. Duong cong & hinh bén la d6 thi cia ham s6 nao ?

A. y=log, = B. y =log, .

2

8]
By

—
va

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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1
C.y=—-

D. y=2"
27 Y

7.9. Duong cong & hinh bén la d6 thi cia ham s6 nao ?

Y A
1 X
A. y:[g] . B. y =log, z.

5 1
. — T
C. y=log, . D. y=2" 5 >

7.10. Buong cong 6 hinh bén 1a d6 thi cia ham sd nao ? Ay

A. y=¢€" B. y:logﬁx.

1 /
C. y=log, = D. y=—- 0/1 z
5 c

Cau8. DO thihamsd y = z* — 3z + 2 cét truc tung tai diém c6 tung do béng
A. 0. B. 1.

C. 2. D. —2.

ML. .?.El‘ &l‘?

Cly=2" -3z +2 .,
Ta co: = y = 2. Chon dap an C.
Oy:xz=0

Tuong giao caia hai dé thi
Choham s6 y = f(z) c6 d6thi (C|) vahamsd y = g(z) c6 d6 thi (C,).

* S8 nghiém cua phuong trinh f(z) = g(z) la.s6 diém chung cua hai d6 thi (C)) va (C,).

¢ Phuong trinh f(z) = g(z) duoc goi la phwong trinh hoanh d¢ giao diém cua hai d6 thi ham s6.

Bai tap tuong b va md réng

8.1. DO thi ciahamsd y = z* —22° cit truc hoanh tai bao nhiéu diém ?

A. 0. B. 2.
C. 4. D. 3.

8.2. S8 giao diém ctia dothihamsd y =z' —22° +2vay=—2"+41a
A. 0. B. 4.
C. 1.

D. 2.

8.3. Biét duong thang y = —2z + 2 cat d6 thi ham s6 y =z’ + 2 + 2 tai mot di€ém duy nhat, ki hiéu
(z,59,). Tim y,.

Ay =4 B. y, =0
C.y =2 D. y =-1

8.4. Tim toa d6 giao diém ctia duong thang y = = + 1 véi d6 thi ham sd y = z +; :
A. A(43), B(0;-1).

B. C(—1;3).
C. D(3;-1). D. I(—1;0), J(3;4).

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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2 A . \ A 2 g \ < . A2 A « A
8.5. Tim tap hop m dé do thihamso y = z i;n cat duong thang y = 1 — z tai 2 diém phan biét ?
T
A. (—o0;2]. B. (—o0;2).
C. (—o0;—2). D. (2;400).
n N, i , .7 . 2 A A? \ < J AN . \ A :L‘+m
8.6. Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé duong thang y = 2z + 1 cat d6 thi ham s6 y = N .
l‘_
A. —§<m¢—1. B.m2—§-
2 2
C. —3<m=_1. D. m>-_2.
2 2

8.7. Vi gia tri nao ctia m thi d6 thi ham s6 y = 2° +(m —1)z +5 ct truc hoanh tai diém cé hoanh
do bang —2 ?

1 1
A. m:_' B. m:—_.
2
1 1
C. m:—5 D. m:__5
2 2

8.8. Tim tit ca cac gia tri ctia tham s8 m d& d6 thi ham s§ y =2° —32” +1 cit duong thang
y = 2m — 3 tai ba diém phan biét ?
A. 0<m <4
B. 0<m<2.
C. 3<m<L
D. 0<m<2.
8.9. Tim tap hop m d&€ d6 thi ham sS y =" + 32° —2m” + 2m cét truc hoanh tai ba diém phan biét.
A. (—2-2)U(=1L1).
B. (1;400).
C. (—2;0).
D. (—10)U(L;2).
8.10. Tim tap hop m d€ duwong thang y = mz + 1 va d6 thi ham s6 y = 2° —3z +1 c6 3 diém chung.
A. m>—3.
B. m > 3.
C. m<-3.
D. m <3.
8.11. Tim tat ca cac gid tri cia tham s6 m sao cho d6 thi ctia hai ham s6 y = =22 —mz+2 va

y = 2° —m cé mot diém chung duy nhat.

A. m=-3.
B. m < -3.
C. m<3.

D. m < -3.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 14 -
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8.12. Tim s giao diém cua d6 thi ham s6 y = 7' 422> —m’ — 1 véi truc hoanh (v6i m 1a tham s6).
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.
8.13. Tim tap hop m d€ d6 thi ham s8 y = ' —2ma’ +m + 2 cit truc Oz tai 4 diém phan biét,
A. (2;400).
B. (—o0;l).
C. (—oo;—1) U (2;+00).
D. (0;+00).
8.14. Tim cac gid tri cia m d€ duong thang y = —1 cat d6 thi ham s8 y = z* — (3m + 2)2° + 3m tai

bon diém phan biét.

A |73 B. —1<m<0.
m =1

C *m>—§ D. m>—§
m <0 m =0

8.15. Tim tat ca cac gia tri thuec cua tham s6 m sao cho d6 thi ham s6 y = ot —202m + 1)z + 4m® cht

truc hoanh tai bon diém phan biét =, z,, z,, ¢, thdaman z; + 2) + 2. + 27 = 6.

1
A. m=—-
4
1
B. m>——-
2
1
C.m>——-
4
1
D. m>——-
4

Cau9. Vi a lasdthuctuyy, log,(9a) bang

1
A. 5 + log, a. B. 2log, a. C. (log,a)’. D. 2+ log, a.

ML. .?.El‘ &l‘?

Ta c6: log,(9a) = log, 9 +log, a = 2 + log, a. Chon dap an D.

Céng thure ma & légarit
Cho a va b la cac s6 thuc duwong z va y la nhitng s6 thuc tuy y.
QO ' =gaa.q e & _|2
nséa b" b

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 15 -
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® d"=d.d

m

= (o) =a»

o n a’ﬂl

T
a 1
=y - 7”:—
© « = y:>a -
a a

(8] [u(x)]o =1, Yu(z) =0

0 o' = (am)y — (ay)m

ChoO<a=1vab, ¢>0.

0 log f(z)=b<s f(z)=ad

© a'b =(ad)

® log, b" =n.log, b.

1
® log ,b=—log b
“ n

® log, b = log, b —log, c
c

log b
© log b — —
¢ log a

:logab:M

log, a Ina

® log b=

@ log 1=0, log a=1

o alogbc — Clogba - b — alogﬂb

© log (b-c)=log b+log c

©® log b=1Inb va log b= logb.

Bai tap tong b va md réng

1

9.1. Cho b la sd thiee dwong khac 1. Gia tri ctia log, (bQ.bg) béng

A.

C.

T o

9.2. Cho 0 <a = 1. Gid tri cua biéu thitc P = log, (a.

A.

C.

wlot w |k

9.3. Cho a las6 thuc duong khac 4. Gid tri cua log,

C. -3.

B. 1.
p. L.
1

3

a’) bang
B. 3.

D. 2.
2

a3

bang

9.4. Cho log, © = —1 va log, y = 4. Gia tri ctia log (z°y’) bang

A. 3.
C. —14.

B. 10.
D. 65.

9.5. Choa, b>0vaa, b=1, gidtricaa P = log[ b3.logb a' bang

A. 18.
C. 12.

B. 24.
D. 6.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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9.6. Cho a 1a s6 thuc duong thoa méan a = 10, ménh dé nao dwdi day sai ?

1
A. log(10.a) =1+ loga. B. —log —O] = loga — 1.
a
C. log(10") = a. D. log(a") = a.
9.7. V&icéacso thuc z, y duong bat ki. Ménh dé nao duéi day dung ?
A. log,(z +y) = log, x + log, y. B. log,(zy) = log, z.1og, .
2
1
C. log, Ky - 2log, x — log, y. D. log, E] s
y y) log,y

3
9.8. Cho a 1a mét sd thue duwong. Khi do af’.g/a,_2 bang

1 2
A. ab. B. a®.
_1 19
C.ahb D. a'®

9.9. Cho céc s6 thuc z, y thoaman 2° = 3 va 3’ = 4. Gia tri biéu thirc 8" + 9" bgmg
A. 43. B. 17.
C. 24. . logfzs 3+ logi 4

1 1
agx/g—l—bg\/g

9.10. Cho hai s6 thuc duwong a va b. Rat gon biéu thtte A =—————— ta duoc

o+

A. A=Yab. B. A = %ab.

C.oA=—. D. A=

Jab Vab
Céu 10. Daoham ciaham s6 y =2° 1a
A. 3y =2"In2. B. y/ =2" C. 9y = 2 D. y = 22",
In2
ML’ e 2 e El & l 2

Theo cong thike (a") = u'.a".Ina thi y = 2" ¢ daoham 3’ = 2" In2. Chon dap 4n A.

Pao ham eiaa hane 6 ma va légarit
!/ !/
e (") =v'a".Ina. . (Inuw) =L « (log, u)' = “

U ulna

Bai tap ttong b va md réng

10.1. Him s0 y = 22 dao ham la
A,y =22 n2, B. y' = (42 +1).2* *.In2,
C. y = (2% 4+ 2).2° .In2. D. y' = (4z +1)In(22° + z).
10.2. Him s8 y = €' " c¢6 dao ham la

A. y/ — 2e1—21L'. B. y/ — el—QIL'.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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C. y =27, D. y = 2"
10.3. Ham s6 y = 2°"** ¢4 dao ham 1a

A. 27" 1n 4. B. 4" 1In4.

C. 227 1n16. D. 22" In2,

10.4. Ham s6 y = 87 ¢4 dao ham la
A. 22.8". B. 22.8" In4.
C. (z* +1).8". D. 6z.8" ".In2.
10.5. Dao ham ctia ham s6 y = log, (22 + 1) la

2 _ B 2 _ 21n2 b 2
" (2z4+1DInz " (2z+1)In2 z+1 " (z41)In2

10.6. Ham s6 f(z) = log,(z* — 2z) c6 dao ham la

In2 B. 1 (22 —2)In2 D 2x —2

A. - Lrme
7’ —2x (z° —22)In2 z’ -2z (z° —22)In2

10.7. Pao ham ctia ham s6 y = log(z® — z) 1a
1 20 —1 20 =1 20 —1
g 2o—1 C T T

AA———- . . .
(" — 2)In10 - (z2~ 7)loge T -

loge.
10.8. Choham s6 y = 2”. Gid trj ctia %”(1) bang
A. In’T. B. mln. C. 0. D. 7w(m —1).

10.9. Hay tinh dao ham cia ham s y = \3/952.\/373 trén khoang (0;+00).

A. =~z B. . C. —Az. D. .
"z s L o

10.10. Dao ham ctia ham s8 y =log’(2z + 1) la
A 2log, (22 +1) B 4log,(2x + 1) C 4log,(2z +1) 2

. . D.———
(22 4+ 1)In2 (22 4+ 1)In2 2r 41 (2z+1)In2

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 18 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

Cau 11. Véi a 1a hai s6 thuc duong tuy vy, Ja? bang
3

2 1
A. a°. B. a?. C. a3. D. af.
Mi 0?.[! &’ ?

n 3
Theo cong thiee ¥a" = a™, tacd Va® = a2. Chon dap 4n B.

Bai tap tong b va md réng
1
11.1. Rat gon biéu thiec P = 23 Nz véi z > 0.
1 2
A. P =28, B. P =12°.
C. P =+s. D. P=1".
5o
11.2. Rt gon biéu thiac Q = b° : b véib >0
5
A Q=02 B. Q="
_4 4
C. Q=5 D. Q=b
11.3. Cho bidu thic P = {z3/2>z* , voi z > 0. Ménh dé nao dudi day ding ?
1 1
A. P =22 B. P =z
1 2
C. P=a". D. P =z3.
11.4. Tinh gi4 tri ctia biéu thitc P = (7 + 43/3)27 (44/3 — 7).
A P=1 B. P=7-43.
C. P=T74+443. D. P = (7 + 43",
11.5. Gia tri ctia bidu thtee (1 +4/3)2"(3 — +/3)™° bing
A 121008 B 41008
C. (1+ \/5)1008‘ D. (3- \/5)1008‘
11.6. Vi a va b 1a hai s6 thuc duong tuy y va a = 1, logf(a\/g) bang
1 1
A. —+log b. B. 2+ —log b.
2 ¢ 2
C. 2+log, 0. D. 1+ 2log, 0.
11.7. Véia, b>0vaa=1 thi log%(cf\/g) bang
1 3
A. —log b. B. —log b.
6 g, 5 g,
C. 6 —|—§log b. D. 2—i—llog b.
2 3 6 ¢
\ 2 PN » ~ 3 .7 . > 1 1 M
11.8. Cho a va b la hai so thyrc dwong thoa man Va il = 10. Gid tri ctia Eloga + glogb bang

A. 0. B. 1

“Thanh cdng la néi khéng vdi lwoi biéng !” Trang - 19 -
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C. 10. D. —1.
11.9. Cho a va b la hai s6 thyc dwong thoa man Jab® = 27. Gid tri cia log, a + 6log, b bang

A. 3 B. 6.
C. 9 D. 1L

11.10. Xét cac sO thwe a va b thoa man log &

b
9—] = log | 3. Ménh dé nao dung ?
3¢ -

27

A a—2h— . B. 42— .
18 18
C. 2 _a=_L. D. % —b— L.
18 18

Cau 12. Nghiém ctia phuwong trinh 5 = 25 1a
A =3 B. z =2. C. z=1. D. z = —1.

ML. .?.El‘ &l‘?

Ta c6: 57" =25 & 2z — 4 = log, 25 = 2 < z = 3. Chon dép an A.

Phutong trink mi eo bén (v6i dicu kién xdie dink)

° a$=b>0(i)$=logab. . af(x) :ag(x) @f(x):g(g;)
Bai tap tong b va md réng
12.1. Nghiém phuwong trinh 3*' =27 1a
A. z=5. B. z=1
C. z=2. D. z =4.

12.2. Phuong trinh 5" =125 ¢6 nghiém 1a

A.xzﬁ- B.ng-
2 2
C. z =1. D. z = 3.

12.3. SO nghiém cua phuong trinh 2777 =1 1a
A. 0. B. 3.
C. 1. D. 2.

12.4. Phuong trinh 2% "' = 4 6 tdng t4t ca c4c nghiém bing

A. 1. B. —1.
c. 2. D. -2
2 2

2

23 ‘
12.5. Tich s0 cta tat ca cac nghiém thuc ctia phuwong trinh 7 RTINS bang

A. —1. B. 1.
c -+ D. <.
2 2
12.6. Tich tat ca cac nghiém ctia phuong trinh 3o w2l _ g bang
A. 1+2log, 2. B. 1—-2log, 2.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 20 -
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C.1-2In2.
12.7. Nghiém ctia phwong trinh 3°.5"" =7 1a
A. r =log, 35.

D. 1+2In2.

B. z =log, 5.
D. z =log, 21.

B. z = —log, 2.

C. z =log,, 35.

12.8. Nghiém ctia phrrong trinh 3"*° — 3" =121 la
A. z =log, 3.
C. z =log,2.

D. z = —log, 3.

129. Goi z,, z, (z, < z,) 1a hai nghiém cta phuong trinh 9" = 372 Gid tri 2" + 3" bing

A. 5. B. 10.
C. 11. D. 28.
12.10. Tich cac nghiém ctia phwong trinh (3 + 22 )T = (3 — 202 )" 2 bing
A. 0. B. —2.
C. -1 D. 1.
Céu 13. Nghiém ctia phuong trinh log, (37) = 3 1a
A, z=-2. B. z =2. C.xzﬁo D.x:l~
3 Z

Loi giai tham khao

log,(37) =3 3r=2" &= %-Chon dap an C.

Phutong trink wi & logarit o ban (0di diéu kién xde dinh)

c log z=bsz=d. . log f(z) =log, g(z) & f(z) = g(z).

Bai tdp tuong te va mé réng

13.1. Nghiém ctia phuong trinh log,(z —5) = 4 la
A. z=3. B. z =13.
C. z =21 D. z =11.
13.2. Phuong trinh log,(z° — 10z + 9) = 2 c6 nghiém la

x =10 r=—-2
A. . B. .
r=0 z=0
rT=—-2 x =10
C. . D. .
r=9 z=9
13.3. Nghiém ctia phuwong trinh In(4 —z) =100 1a
A z=¢"—4, B. z=4-10"
C. z=4—¢e". D. z=10" —4.
13.4. Nghiém ctia phuwong trinh log(z —1) =2 la
A. z =101. B. 1=¢" +1.
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C. z=¢—1. D. z=7" +1.
13.5. Nghiém cua phwong trinh log10'™" = 250 thudc khoang

A. (0;2). B. (2;+00).

C. (—o0—2). D. (—2;0).
13.6. Nghiém cua phwong trinh log,(log, z) =1 la

A. z =8 B. z =6.

C. z=09. D. z =2.
13.7. Nghiém cua phuong trinh log, (3%~ —1) = 3 1a

A =2 B. =1

C. z=3. D. z =38.

13.8. Nghiém ctia phuong trinh log,(2z +1) —log,(z —1) =1 la

B. z = 3.
D. z =1.

13.9. Tim tap nghiém S cuia phuwong trinh log,(z — 1) + log,(z 4 1) = 3:

B. S ={4}.

D. S = {—\/E;\/E}.

13.10. Tap nghiém ctia phurong trinh log, (z — 3) +2log, 3:log, v = 2 la

A. =4

C. z=-2

A. S ={-3;3}.
c. S={3.

A. {5).

c. {4}.

B. {4;5}.
D. {24}.

3

Cau 14. Choham s8 f(z) = 32” — 1. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dtng ?
A. ff(x)dac =3z"—z+C.

C. ff(:c)d:c:lx?’—x—l—C.

B. ff(x)dac =z’ —z+C.

D. ff(x)dac =z’ -C.

ML. .?.El‘ &l‘?

Ap dung cong thiic nguyén ham co ban thi ff(x)dx = f(39v2 —1)dz = 2’ — 2z + C. Chon dap an B.

(b‘)? A % ~ 2 :[w’% ~ E% 1\: ..'

6 de:c:C.

—>fl<:d:c:k’a:+0.

n+1

+C.

©) f:c"dxzn+1

n+1
—>f(a:c—|—b)”dx:l—<ax+b) +C.
a n+1

® fidx = ln‘x‘ +C.

faxl—{—bdx zéln‘aaﬁ—i—b‘—i—a

1 1
@ f;dxz—;—{—a

f L de:—l. L _.¢
(ax +b) a ar+b

® fsin:cdsc = —cosz + C.

—_— fsin(ax +b)dz = —lcos(am +0b)+C.
a

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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® fcosxd:c =gsinz + C.

— fcos(ax +b)dz = lsin(cwv +b)+C.
a

1
® fsin2 T

dz = —cotz + C.

C.

f - dz = —lcot(ax—kb)—k
sin”(ax + b) a

dz = tanz + C.

1
f cos’ T

dz = ltabn(aac +0)+C.

(az +b) a

J—
COSs

® fe‘”dx:e‘”—i-C.

. 1 .
fezu-kbdx — _e(w-‘rb + C

a
® famdx— o +C —>f a“dx 1 a” +C
Ina . o Ina .

¢ Nhan xét. Khi thay = bang (ax + b) thi khi 1dy nguyén ham nhan két qua thém L

A < 2 . \ . A + 2 2
« Bac chan ctia sin va cosin = Ha bac: sin“ a = 5 — ECOS 2a, cos’a = 5 + ECOS 2a.

tanxdx = —In|cosz| + C.
J cosa

i

a
Mot s6 cong thirc cin nhé

\/a,x—l— +C.

1

. fcotxdx :ln‘sinx‘—i—C.

f\/a:c—l— d:c— \/ (az +0)* +C.

Bai tap ttong tid va md réng

14.1. Honguyén ham caaham s8 f(z) = 2° +z la
A '+’ +C. B. 3z’ +1+C.
1 1
C. 22 +z+C. D. —z' +=2*+C.
4 2
A, 2 ’ A \ 2 \ A~ 6 1 1 \
14.2. Ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 71" + —+— -2 la
T oz
7 1 7 1
A z —|—ln‘x‘———2x. B. z —|—ln‘x‘—|———2x+0.
T T
7 1 7 1
C 2z +lnz+—-2z+C. D. z —|—ln‘x‘———2m+0.
T T
14.3. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 5" 1a
A. 5" +C. B. 5"In5+C.
z z+1
C. > +C. D. > +C.
Inb r+1
14.4. Ho tat ca cAc nguyén ham ctia ham s6 f(z) = €™ 1a
- 1 5,
A. " In5+C. B. ge5“ +C.
C. 5¢” +C. D. ¢ +C.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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14.5.

14.10.

2

Ho tat ca cac nguyén ham cta ham s6 f(z) = 3 la
x_
A. 2In 2x—§ +C. B. l1112:c—§—i—C’.
2 2 2
1
C. lln 2x—§ +C. D. —ln‘4$—3‘—|—0.
2 2 4

Mot nguyén ham F(z) cta ham s8 f(z) = 32> + 2z + 5 théaman F(1) = 4 1a

A. 2’ —2* +5x—3. B. z* +2° + 5z —3.
C. 2z’ +1° -5z +3. D. 2’ + 1 + 5z + 3.
Ho tit ca cdc nguyén ham ctia ham s8 f(z) = 2z —1)° la
_ 9 _ 9
A 2D Lo B 1220 ¢
18
_ 9 _ 9
c &V . ¢ p. 1220 ¢
18 9
Ho nguyén ham ctua ham sé f(z) = 2*".3".7" la
T 27 QI 7w
. 84 e B. 27357
In 84 In4.03.In7
C. 84"+ C. D. 84".In84 + C.
Ho tdt ca cac nguyén ham ctia ham s8 f(z) = 22 + 3 1a
2 1
A. 5(2564-3)\/2564-3 +C. B. 5(2564-3)\/2564-3 + C.
1 [ 1
Y 2 /4 A \ ?. \ ~ 1 \
Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(z) = ——— la

242z +1
A. %x/2$+1+0. B. V2z+1+C.

C. 22z +1+C. D. ! +C.
(22 + 12z + 1

Cau 15. Choham s8 f(z) = cos2z. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding ?

A. ff(:c)dsc — %sinQ:c +C. B. ff(sc)d:c — —%sinQa: +C.
C. ff(ac)dx = 2sin2z + C. D. ff(ac)dac = —2sin2z + C.
Loi giai tham khao

Ap dung cong thiic nguyén ham co ban: f cos(2z)dz = %sin(?:c) + C. Chon A.

15.1.

Bai tap tong b va md réng

Ho nguyén ham cua ham s6 f(z) = sin2z — cos 3z la

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !

Trang - 24 -



Phiit trién dé tham khao thpt ndm 2021

Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

1

1
A. —=cos2z ——sin3z + C.
2 3

C. cos2z +sin3z + C. D.

1

1
B. —cos2z — —sin 3z + C.
2 3

—cos2x —sin3x + C.

15.2. Mot nguyén ham F(z) ctia ham s6 f(z) = cos2z thoa man F[g] =27 la
A. %sin2x+27r. B.x+sin2x+3§~
C. sinz + 2. D. 2z + 2.
15.3. Honguyén ham ctia ham s6 f(z) = sinzcosz la
1 1
A. Zcos?x—l—C. B. —Zcos2x+C.
C. sin2z +C. D. —sinzcosz + C.
15.4. Cho F(z) 1a mot nguyén ham cta f(z) = 4cos’ x —5 théa F(r) = 0. Ham s F(z) la
. 4 3 4
A. —3x +sin2x + 3. B. gcos $—5$—|—§+5ﬂ'.
) 4
C. —3x —sin2x + 3. D. gsm z —=5Hr + 5.
15.5. Honguyén ham ctia ham s f(z) = sin 5z sin 2z 1a
cos 3z _ cos Tz LC. sin 3z _ sin7x LC.
6 14 6 14
cos3r cosTzx LC sin 3z _ cos Tx LC.
6 14 6 14
15.6. Honguyén ham ham sd f(z) = sin5zcosz la
1 1
A. ——cosbz + C. B. —cosbz + C.
5 5
4 1 1
C. _Los x—COS6$+C’. D. —cos4x +—cosb6z + C.
8 12 8 12
15.7. Ho nguyén ham ctia ham s8 f(z) = tan® z 1a
A. tanz +C. B. tanz —z + C.
C. z—tanz + C. D. tanz + 2z + C.
15.8. Mot nguyén ham F(z) cua ham s6 f(z) = sinz + théaman F'|—|=—1la
cos” T 4 2
A. —cosz +tanz + C. B. —cos:c—l—tana:—\/i—l—l.
C. cosx—l—tanx—l—\/E—L D. —cos:c—i—tana:—l—\/E—L
15.9. Chohamsd f(z) théaman f/(z) = z +sinz va f(0) = 1. Khi d6ham s6 f(z) la
2 2
A. x——cosx—}—Q. B. x——cosx—Z.
2 2
2 2
C. D.

z 1
— +cosx + —-
2 2

T
— 4+ cosz.
2

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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15.10. Cho ham s6 f(z) thoa man f

() =24 cos2z va f g = 2m. Ménh dé nao sau day sai ?

A f(0) = B. f(z) = 2z + S22
C. fla)=20—S02 o D. f[—g]:o.
Cau 16. Néu ] f(z)dz =5 va ] f(z)dz = —2 thi ] f(z)dz bang
A. 3.1 B.2 7. 1c. —10. D. 7.
Loi gidi tham khdo
Tacé]f(:c ]f d:c+ff )dz = 5 —2 = 3. Chon dap 4n A.
. Fl(z) = f(z), j f()dz = F(z)| = F(b ‘ ]k f@)da :k.] f(@)da, ] flz)de = —] f(z)dz

. f[f(:c)j:g(sc)]d:c f dwj:fg . ff(t)dt:ff(u)du:ff(x)dx:
o [ F@)as = @), [ F@ds= @) .. f fz f z)da + f f(x)
Bai tap tong tie va mé réng
16.1. Cho ] f(z)dz = 2016 va ] f(z)dz = 2017, khi d6 j f(z)dz bang
A. 4023. B. 1.
C. -1 D. o.
16.2. Néu j flz)dz = 3 thi f [4f(x) — 3]dz bing
A. 2. . 6.
C. 8. 4
16.3. Néu ]f(sc)d:c =37 va jg(x)dx =16 thi ][Qf(sc) + 3g(:c)]dsc bang
A. 26. B. 58.
C. 143. D. 122.
16.4. Néu jf(sc)d:c =3 va ]g(:c)d:c = —2 thi ][25{: + f(z) — 2g(:c)]dsc bang
A. 18. B. 5.
C. 11.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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16.5. Choham sé f(z) c6 daoham lién tuc trén doan [2;3], dong thoi f(2) =2 va f(3) = 5. Khi d6 gia

tri ctia tich phan f f'(z)dz bang

A. 3. B. 7.
C. 10. D. 3.
3
16.6. Choham f(z) ¢ f'(z) lién tuc trén [1;3], f(—1)=3 va ff’(s(;)dsc = 10. Gid tri ctia f(3) bang
1
A. —13. B. —7.
C. 13. D. 7.
1 3 3
16.7. Choham sd f(x) lién tuc trén R, ¢ ff(:c)d:c =2 va ff(sc)ds(; = 6. Khi d6 ff(sc)ds(; bang
0 1 0
A. 8. B. 12.
C. 36. D. 4.
168, Chohamss f@)— 120 W OSTSL iy bhan [ (oo b
8. oham s6 f(z) = h—w Khil<z<?2' ic panL[f(sc):c ang
A L 2.
2 2
C. 1. D. 2.
d d b
16.9. Choham s6 y = f(z) lién tuc trén [a;b], néu ff(t)dt =5 va ff(u)du = 2 thi ff(sc)d:c bang
a b a
A. 3. B. 7.
C. 5. D. 10.

3

16.10. Néu f z)+ 3g(x)|dz = 10"va f[Qf(sc) — g(sc)]d:c =6 thi f[f(:c) + g(sc)]dsc bang

1 1

A. 8. B. 9.
C. 6. D. 7

2
Céu 17. Tich phan fa:3da: bang
1

A D B. 1. c. ' D. 12
3 4 4 4
Loi giai tham khdao
2 1| 4 4
Ta cé: f:c3dx _ry 2ot b Chon dap an D.
1 444
B tip tuong b va md réng

2
7.1. Véi m 1a tham s6 thuc, ta ¢ f (2mz + 1)dz = 4. Khi &6 m thudc tap hop nao sau day ?

1

A. (=3;-1). B. [-1,0).
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C. [0;2). D. [2;6).
2
17.2. Tich phan f ¢’ 'dz bang
1
1 1
A —(e” —¢&). B. —¢" —¢’
3 3
C. ¢ —¢. D. ¢ +¢’.
2018
17.3. Tich phan fQ‘”d:c bang
0
2018 2018
2 . B. u
In2 In2
C. 2% —1. D. 2%
r dz
17.4. Tich phan ban
P 11‘233—1-3 &
A. anZ. B. llr135.
5 2
C. 1DZ. D. llnz-
5 2 5
17.5. Gidsw fsm 3zdz = a + b7 voivoi a, b€ Q. Khido gid tri cia a — b bang
0
A. _L B. _L
6 6
_3 p. 1.
10 5
o [ Na b T P
17.6. Biét f zr +1dz =, vdi a > 0 va — la phan s6 toi gian. Khi d6 a + b” + ¢’ bang
g c c
A. 32. B. 45.
C. 96. D. 134.
-2
17.7. Néu dex = a\/13 + b7 Véia, b e Z thi 2a° — b* bing
4 V1—3$
A. 13. B. 29.
C. —5. D. —13.
1
17.8. Choham sd f(z) c6 f(0) =2 va f'(z) = (e " +1)e’, Vz € R. Khi dé6 ff(x)dx bang
0
A 1+ imn2 B. Sm2+ 2.
2 2 4
C. e—l- D. e+l-
2 2

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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™

1
17.9. Chohamsd f(z) c6 f(0) =1 va f'(z) = L , Vo € _E;E . Khi do ff(x)dx bang
cos’ 22 g
A 1412 B. tln2+Z.
2 2 4
C. l11r13. D. 1
2 2
2 khio<e<1 |
17.10. Choham s6 f(z) =1z +1 =%=" Khidé ff(x)dx bang
20 —1 khil1l <z <3 0
A. 6+ In4. B. 4 +1n4.
C. 6+1In2. D. 2+42In2.
Cau 18. SO phtec lién hop cua s6 phtic z =3 + 20 1a
A Z2=3-2. B. 2 =2+ 31 C.z=-3+2 D. z=-3-2
Loi giai tham khao
Tacod z = (a + bi) = a —bi nén z = 3 — 2i. Chon dap an A.
Kién thite eo ban eda 36 phute
« S6phtic z =a+bi véia, b€ R va i’ =—1. Goi @ 1a phan thyc va b 1a phan 4o caa s6 phtrc 2.

e Tagoi z = a — bi la s phtic lién hop cua .

« Diém M (a;b) trong mat phang duoc goi la diém biéu dién cta s6 phic z = a + bi.
W‘ =+a® +b°.

« Hai s phtic 1a bang nhau néu phan thuc va phan o ctia ching tuong ting bang nhau.

e MoOdun cta s phirc z = a + bi 1a ‘z‘ =

« SG phtic 1a thuan a0 = phan thucbang 0 va s6 thuc = phan ao bang 0.

Bai tap tong b va md réng

18.1. SO phtrc lién hgp ctias6 phtec z =2+ la
A Z=-2+1 B. 2=-2—1
C.z=2-1 D. z=2+1
18.2. Tim s0 phtc lién hop cua z = i(3i + 1).
A. 33— B. -3+
C. 3+ D. -3 —u.
18.3. SO phurcliénhgp ctia z = (1 —1)(3+2i) 1a
A 1+ B. 5+
C. 5—u D. 1—-:.
18.4. Choso phtic z thda man 3—i2i =1— . Tim s6 phtc lién hop Z.
A, —5—u B. 1-5:.
C. 5+ D. -1+ 5
18.5. Chosé'phﬁfczthéa%z?—l—?)i. Dét 7 = a + bi, khi d6 a + b bing
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A. —1. B. 1.
C. —6. D. 6.
18.6. Chosd phtic z thod (1+ i)z = 14 — 2i. Biét 7 = a + bi. Gid tri cta a + b bang
A. -4 B. 14.
C. 4. D. —14.
18.7. Chosd phtc z =2 + i. Tim ‘z‘
A. | =3. B. |{=5.
C. |2|=2. D. ‘z‘:\/g
18.8. Tinh mddun cua s6 phic z thoa man z(2 — i) + 137 = 1.
A Jo] = 34. B. || =34.
4 4
C. zzﬁ. D. MZE.
3 3
18.9. Cho sd phtc z = 2 — 3i. Tim mddun cua s6 phic w = (1 + i)z — Z.
A. |u|=3. B. |u|=5.
C. w‘:—4. D. ‘w‘:\/;.
18.10. Tim tat ca cac cap so thuc (z;y) thoa diéu kién 3z + yi =2y + 1+ (2 — z)i.
A. (L1). B. (1), (0;—1).
C. (1;0), (=1;—1). D. (—1-1).
Cau 19. Cho hai s8 phtic z = 3 +i va w = 2 + 3i. S6 phttc 2 — w bang
A. 14 4. B. 1—2s. C. 5+ 4. D. 5—2i.
Loi giai tham khao

Tacd z—w = (3+1) —(2+ 3i) = 1 =2i. Chon dap an B.
Bai tip titong tie v mé ring

19.1. Cho hai s6 phttc z, = 2+ i va z, = 1 + 3i. Phan thuc cta s8 phtic 2, + z, bang

A. 1. B. 3.
C. 4. D. -2
19.2. Chocacsd phtrc z =1+ 2i va w =2+ i. Hoi s6 phtic u = z.w ¢ ddc diém nao ?
A. Phan thucla 4 va phanaola 3. B. Phén thycla 0 va phan aola 3.
C. Phan thucla 0 va phan aola 3i. D. Phan thucla 4 va phan aola 3.
19.3. Cho hai s8 phtic z, =1 — 3i va z, = —2 — 5i. Phan 4o ctia s6 phtic z = z, — z, bang
A. -2 B. 2.
C. 3. D. -3.
19.4. Cho haisd phtic 2z, =5 —7i va z, = 2 + 3i. Tinh s0 phitc z = 2, + z,.
A z2=T—4. B. 2 =2+ 51
C. z2=-2+5u D. z=3-10z.
19.5. Chohais6 phtic z =1+ 3i, w =2 — i. Tim phan 4o cta sd phtrc u = z.w.
A, -T. B. 5:.
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C. 5. D. —Ti.
19.6. Cho sd phttc 2z = 3 + 2i. Tim phan thyc cua s6 phirc 2°.
A. 9. B. 12.
C. 5. D. 13.
19.7. Cho sd phttc 2z = 1 — 2i. Phan thyc cta s6 phtec w = 2° — 2 + 27z 1a
z
A -3 B. — 2L,
) )
c. -2 D. 2.
) )
19.8. Choso phtic z thoa (14 4)Z —1 — 37 = 0. Tim phan ao cua s6 phtic w =1 — iz + 2.
A. Phan dola 1. B. Phan aola —3.
C. Phan adola —2. D. Phanaola —1.
19.9. Tim phan thic a va phan do b ctia s& phitc 2 = (1 + )".
A. a=0, b=32. B. a =0, b = 32i.
C.a=0, b=-32 D. a =32, b=0.

19.10. Cho s8 phtic z = a + bi (a, b € R) thoaman (1 + i)z + 2% = 3 + 2i. Gia tri cia a + b bang

A L. B. o1
2 2

C. -1 D. 1.

Cau 20. Trén mat phéng toa d6, diém bicu dién cta sd phtic 3 — 27 co toa do la
A. (2:3). B. (~2:3). C. (32). D. (3-2).

ML. .?.El‘ &l‘?

Diém biéu dién ctia z = a + bi cd.toa d61a (a;b) nén 3 — 27 biéu dién béi (3;—2). Chon dap an D.

Bai tap ttong b va md réng

20.1. Trén mit phang toa d6, diém nao dudi day la diém biéu dién ctia s6 phtec z = 3 — 27 ?

A. P(-3;2). B. Q(2;—-3).
C. N(3;-2). D. M(—2;3).
20.2. Trén mat phéng toa do, biét M(—1;2) la diém biéu dién ctia s& phtic z. Phéan thuc cua 2 béng
A. 1. B. 2.
C. -2 D. —1.
20.3. Trén mat phéng toa do, biét M(—3;1) 1a diém biéu dién s phtic z. Phan thuc cua z béng
A. 1. B. —-3.
C. —1. D. 3.

20.4. Cho hai s6 phttc 2, =2 — i, 2z, =1+ 4. Trén mit phing toa d6 Ozy, diém biéu dién s6 phtc
22 + 2, c6toadola
A. (5;-1). B. (—1;5).
C. (5;0). D. (0;5).
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20.5. Chohaisd phtic 2, =1+ i va z, = 2 + i. Trén mdt phang Oxy, diém biéu dién s& phtic z, + 22,

co toa do la
A. (2;5).
C. (5;2).

B. (3;5).
D. (5;3).

20.6. Chohai s6 phttc z, =1—i va z, = 1+ 2i. Trén mét phang toa 46 Ozy, diém biéu dién s phtrc

3z, + 2z, cotoa dola
A. (4;,-1).
C. (4;1).

B. (—1;4).
D. (1;4).

20.7. Trén mit phang toa do, diém biéu dién s6 phirc z = (1 + 2i)* 1a diém nao dudi day ?

A. P(—3;4).
C. N(4;-3).

B. Q(5;4).
D. M(5;4).

20.8. Diém M trong hinh vé bén 1a diém biéu dién s& phtic

A z=-2+u
B. z2=1-24.
C. z=2+41.

D. z=1+42i.

M
r-----41
1

1
-2 0 ‘ ¢

20.9. Diém nao trong hinh vé bén la diém biéu dién s6 phitc-z= —1 +2i ?

A. N.
B. P.
C. M.

D. Q.

M

20.10. Cho s8 phitc 2 thoa (1 4 i)z = 3 — i. Hoi diém biéu dién ctia z 1a di€m nao trong cac diém sau ?

A. Diém P.
B. Diém Q.
C. Diém M.
D. Diém N.
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Cau 21. Mot khéi chép cé dién tich day bang 6 va chiéu cao bang 6. Thé tich ctia khéi chép d6

bang
A. 10. B. 30. C. 90. D. 15.
Loi giai tham khao
et A 1 QTN A A T 34 L 1 A 6 x5
Theé tich khoéi chop la V' = gS .h voi S 1a dién tich day, h la chiéu caonén V = = 10.
Chon dap an A.
? 4 1 N h 3 2
@ Thé tich khéi chép |V, == 5., chiéu cao| Pdcbiét: Vi i g = (canh)’ <2
3 ' 12

Xac dinh dién tich day

1 L. .. b 7 ,
S\ ise ZEaha — 5absmc — \/p(p_a)(p_b)(b_c), véi p = a+2_+C: ntta chu Vi

_(canh)’ X J3 .

1 . . P
= B X (tich hai canh géc vuong). o gidc ddu = 1

tam gidc vuong

(canh huyén)’ g _ (ddy 16n+ ddy bé)x chiéu cao
tam gidc vuong can = 4 ’ ¢ Hinh thang ~— 9 ’
— AN A J— 2
SHinh chitnhat — dai x rong. ¢ SH‘lnh vuong (Canh) .

Xac dinh chiéu cao

« Hinh chop c6 1 mat bén vudng gdéc voi mat day: Chiéu cao cta hinh chép la chiéu cao cua tam
gidc chita trong mat bén vuong goc véi day.

+ Hinh choép c6 2 mdt bén vudng goc voi mat day: Chiéu cao ctia hinh chodp la giao tuyén ctia hai
mat bén cling vudng gdc véi mat phang day.

« Hinh chép c6 cac canh bén bang nhau: Chan dwdong cao ctia hinh chép 1a tam dwong tron ngoai
tiép da giac day.

Khéi chop déu

. Day la da gidc déu va mit bén 1a nhitng tam gidc can bang nhau.

+ Chan duong cao trung voi tam duong tron ngoai ti€p da giac day.

» Goc gitra cac canh bén va mat ddy bang nhau, géc gitta cac mdt bén va mat ddy bang nhau.

Bai tap tong b va md réng

21.1. Cho t& dién O.ABC c6 cac canh OA4, OB, OC d6i m{t vuong gdoc véi nhau. Biét OA = 2cm,
OB = 3cm, OC = 6cm. Thé tich cta khéi tie dién 0.ABC bang
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A. 6cm?®. B. 36cm®.
C. 12cm®. D. 18cm?®.

. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a. Biét SA L (ABCD) va SA = av3.

Thé tich ctia khéi chép S.ABCD bang

3
A. o3 B. & \2/5

1
3 3

C. “\/g- D. L.
3 1

. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC' la tam gidc déu canh a, SA L (ABC) va SA = a/3. Thétich

kh&i chép S.ABC bang

3 3

A. 3%- B. %
3 3

c. 32 D 2.
8 4

. Cho S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a. Biét SA L (ABCD) va SC = a/3. Thé tich

ctia khéi chép S.ABCD bang

3 3
A 30 B .
2 3
3 2 3
C.‘“/_- D.‘“/g-
3 3

. Cho khoi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a va hai matbén (SAB), (SAC) cung

vuong gbc voi day. Biét SC = a~/3. Thé'tich khai chép S.ABC bang

2a3\/g a3\/g .

A. : B.
9 12
3 3

C. “\/g- D. “\/g-
4 2

. Thé tich ctia khéi tt dién déu cé canh 1a 3 bang

A. %- B. 2.2.
C. \2. D. #-

. Cho khéi chép ti gidc déu 6 canh ddy bang a, canh bén bang 2a. Thé tich ctia khéi chép da cho

bang
3 3
A. V2’ B. Vi
6 12
3 3
C. 140,. D. 140,.
2 6

. Cho khéi chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén SA4 = a/3. Thé tich cta

kh&i chép S.ABC bang
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V35 NEYS _

3
A, Y30 B.
24 6
24 24°
C. V2 : D. V2 :
6 2

21.9. Chohinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh ¢, mat phang (SA B) vudng géc véi mét phang
(ABC) vatam giac SAB vudng can tai S. Thé tich khéi chép S.ABC bang
o’ \3 _ o’ \3 _
12 24
a*\3 a*\3
. D. .
3 4
21.10. Cho khéi chép S.ABCD cé ddy ABCD lahinh vuong canh bang 3a. Tam gidc SAB vuéng can
tai § va nam trong mit phang vudng véi day. Thé tich hinh chép da cho bang
9a3\/§
2

3
C. 9a°. D. 9a”
2

A. B.

C.

A. 94°43. B.

Cau 22. Thé tich khdi hop chir nhat c6 ba kich thwdc 2; 3; 7 bang
A. 14 B. 42. C. 126. D. 12.

mi .?.El‘ &l‘?

Thétichcantimla V =2 x 3 x 7 = 42.
Chon dap an B.

Thé tich khéi ldang tru, hép chiv nhit va lap phuong
Thé tich ctia khoi lang tru V = B.h véi B 1a dién tich day va h la chiéu cao. Déc biét:
+ Thé tich khoi hop cht nhat' V' = abc véi a la chiéu dai, b la chiéu rong va c la chiéu cao.

4 Thé tich khdi 1ap phuwong V = @® véi a 1a canh.

Bai tap tong b va md réng

22.1. Thé tich khoi lap phuwong c6 canh 3a la

A. 2a°. B. 27a°.
C. 8a’. D. 3d’.
22.2. Dién tich toan phan ctia mot khéi 1ap phuong 1a 150 cm’. Thé tich ctia khéi 1ap phuong bang
A. 125 cm®. B. 100 cm’.
C. 25 cm’. D. 75 cm®.
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22.3.

Cho khdi hop chir nhat ABCD.A' B'C'D’ ¢4 thé tich V. Ménh dé nao sau day dang ?
A. V=ABBC.AA' B. V= %AB.BC.AA’.

C. V=ABAC.AA'. D. V = AB.AC.AD.

. Tinh thé tich cta khéi chit nhat ABCD.A'B'C'D’ bidt riing AB = a, AD = 2a, AC' = av14.

14
3
C. 64, D. o*\bs.

A. B. 24°.

. Léang tru tam giac déu cé do dai tat ca cic canh bang 3. Thé tich khéi lang tru da cho bang

5 213
s

c. 28, p. 28

NS
4

. Thé tich ctia khéi lang tru t& giac déu ABCD.A'B'C'D’ c6 tat ca cc canh 1a a bang

2

4

A. 3d’. B.

C. o’ D.

. Cho khéi lang tru déng ABC.A'B'C’ ¢6 BB’ =a, d&y ABC la tam gic vuong can tai B va

AB = a. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

3 3
A2 B. ~.
2 6
3
c. L. D. 4’
3

. Cho hinh lang try tam gidc'déu ABC.A'B'C’ c6 AB = 2a vaAA = a~/3. Thé tich khéi lang tru

ABC.A'B'C’ bang
3
A. . B. L.
4
3
C. 3d°, p. 3.
4

. Tinh thé tich cia mot khéi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 AC' = 5a va ddy la tam giac

22.10.

déu canh 4a.

3
A. 124", B. 2.
3

C. 20a°\/3, D. 124°3.
Cho khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich 1. Thé tich khéi lang tru ABC.A’'B'C’ bang
A. 1 B. 1

3 2

1
C. — D. 2.

6 3
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Cau 23. Cong thikc tinh thé tich V' ctia khéi nén ¢ ban kinh day 7 va chiéu cao h la

A. V =nrh. B. V = nr’h. C. V= ém‘h. D. V= émﬁh.

620110 .?.El‘ &l‘?

1
Theo cong thitc SGK thi V' = §7T7“2h. Chon dap an D.

e dinh ede yéu t6 eo ban eia khéi non

Cac yéu t6 co ban can nam virng cta khdi nén

D |S — : duong sinh.

xq nén

14
+ h: chiéu cao.
r: ban kinh day.
« [3:goc & dinh.
Méi lién hé: ¢2 = h* +r°.

@S =8 +8. =arl+7r’
p xq ddy

t

® |V :lS, .h:lTFTQh.
noén 3 ddy 3

Bai tap tong b va md réng
23.1. Cho khéi nén c6 chiéu cao h = 3 va ban kinh day r = 4. Thé tich ctia khdi nén da cho bang

A. 16m. B. 48m.
C. 36m. D. 4n.
23.2. Thé tich kh&i nén cé ban kinh day 1a 3 cm va dd dai duong sinh 1a 5 cm bang
A. 127 cm®. B. 157 cm®.
C. 36 cm®. D. 457 cm®.
23.3. Cho khdi nén ¢ duong sinh 1a 5 va dién tich ddy la 97. Thé tich ctia khdi nén da cho bang
A. 127 B. 24m.
C. 36m. D. 45m.

23.4. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va géc 6 dinh bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh
nén da cho bang
A. 8. B. 167.

C. D.

837r. 16 37r.
3 3

N > 7 A 7 M 3 PN ’ \ A ”
23.5. Cho hinh nén ban kinh day bang a va theé tich khoi nén bang ?Wcﬁ. Dién tich toan phan ctia

hinh nén d6 bang
A. 3ma’. B. 4rma’.
C. 2ma’. D. 7a’.
23.6. Cho h}nh nén c6 ban kinh bang 5 va géc o dinh bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén da
cho bang
A. 50m. B. 1007.
. 507;\/5 . . 100;r\/§ .
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23.7. Trong khong gian, cho tam giac OAB vudng tai O c¢6 OA = 3, OB = 4. Dién tich toan phan cua
hinh nén tao thanh khi quay tam gidc OAB quanh OA bang
A. 36m. B. 207.
C. 26m. D. 527.

—

23.8. Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai A, AB =a va ACB = 30°. Thé tich ctia khoi
nén nhan dugc khi quay tam giac ABC quanh canh AC' bang

\/§7ra3 . \/§7ra3 .

3 9
C. \/§Wa3. D. 7wa’.

23.9. Cat hinh nén béi mot mit phang di qua truc ta dwge mot tam gidc vudng can c6 canh huyén bang

A. B.

aN2. Thé tich ctia khdi nén bang

7ra3\/§ . 7ra3\/; .

A. B.
1 3
3 3

c. T p, T2,
12 12

23.10. C4t mot khoi non béng mot mat phéng qua truc cua né ta duoc thiét dién 1a mot tam giac déu
canh bang 2a. Thé tich ctia khdi nén bang

A. 7T\/§CL3. B. wa’.
W\/§a3 .

C. 27T\/§a3. D. 3

Cau 24. Mot hinh tru c6 ban kinh day r» = 4cm va d¢ dai duong sinh ¢ = 3cm. Dién tich xung
quanh ctia hinh tru d6 bang

A. 127cm?’. B. 487cm?’. C. 247cem?’. D. 367cm®.

620110 .?.El‘ &l‘?

Taco S = 2mrl = 27 x 4 x 3= 24rcm”. Chon dép an C.

® S, =27rh.
« { = h:chiéu cao = duwong sinh.

@S5 =5 +25 = 2rrh + 27’
P Xq w 7 :ban kinh ddy.

®V = Sdéy.h = 7mr°h.

tru

Bai tap tong b va md réng
24.1. Chokhéi tru c6 d6 dai duong sinh bang a va ban kinh ddy bang R. Thé tich khdi tru da cho bang

A. maR’. B. 2mal?’.
C. %ﬂaRQ. D. aR’.
24.2. Mot hinh tru cé chiéu cao béng 6cm va dién tich day béng 4cm?®. Thé tich ctia khéi tru béng
A. 8cm’. B. 12cm’.
C. 24cm’. D. 72cm®.
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24.3.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang 3cm, dé dai duong cao bang 4cm. Dién tich xung quanh

ctia hinh tru nay bang
A. 247cem?. B. 227 cm?.
C. 267wcm?. D. 207 cm?.

. Dién tich toan phan ctia hinh tru ¢6 ban kinh day a va duong cao a\/g bang

A. 27ra2(\/§—1). B. ma®3.

C. 7a’ (\/g +1). D. 2ma’ (\/g +1).

. Chohinh tru (T) cé chiéu caola 5 va dién tich xung quanh 1a 307. Thé tich khéi tru (T') bang
A. 30m. B. 75m.
C. 157 D. 457.

. Cho khéi tru c¢6 chu vi day bang 4ma va do dai duong cao bang a. Thé tich ctia khéi tru bang
A. ma’. B. éﬂ'CLS.
C. 4ma’. D. 167a’.

24.7.

Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37ma’ va ban kinh ddy bang a. Do dai dwong sinh
ctia hinh nén da cho bang

A. 2424 B. 3a.
9

c. 2o D3¢
3

. Cho mot hinh tru cé ban kinh day bang a va chiéu cao bang 2a. Mot hinh nén c6 day trung véi

mot ddy cta hinh tru va dinh trung véitam ctia duong tron ddy th hai cta hinh tru. Do dai
duong sinh ctia hinh nén bang

A. avs. B. 2.

C. a D. 3a.

. Cho hinh tru c6 ban kinh day bé“mg 2a. Mot mat phéng di qua truc cta hinh tru va cit hinh tru

theo thiét dién 1a hinh vudng. Thé tich khéi tru da cho bang
A. 18ma’. B. 4rma’.
C. 8ma’. D. 16ma’.

24.10. C4t khoi tru bdi mot mit phéng qua truc ta dwoc thiét dién la hinh chit nhat ABCD ¢6 AB va

CD thudc hai ddy ctia hinh tru véi AB = 4a va AC = 5a. Thé tich khoi tru da cho béng
A. 167a’. B. 12ma’.
C. 4ma’. D. 8wa’.

Cau 25. Trong khéng gian Ozyz, cho hai diém A(1;1;2) va B(3;1;0). Trung diém ctia doan thang AB

co toa do la

A (422). B. (2L1). C. (2,0:—2). D. (1:0:—1).
Lo gidi tham khdo
’ : AT 1 1+1 2
Trung diém [ cua AB c6toaddla z, :3%:27 Y, :——; =1, z, :——;O =1

Chon dap an B.
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Pinh nghia: M (a;b;c) & OM = a.i + b.j + ck = (a;b;c).

Tinh chét: cho hai diém A(z,;y,;2,), B(z,;y,:%,)-

® AB=(a, ~2, v~ Ui 2 —2) = AB= (e, — 2, ) + (0, —9,) + (5 —2,)"

@ Goi M latrung diém AB = M

® Goi G latrong tam tam giac ABC = G

d0é tru toa d¢ Oxeyz va bai todn lién quan

MeOwy) e 2=0, Me(Oyz) = 2=0, M €(Oxz) = y=0

Can nhé: .
an mho {MEOx@yzzzO, MeOyesr=2=0 McOzer=y=0

xA_‘_mB.yA—i_yB.ZA—i_zB

2 2

xA+mB+xC.yA+yB+yC.ZA+ZB+zC

Y Y

3 3

Bai tap tong b va md réng

E—

. Trong khong gian Ozyz, cho cac diém M(1;2;3) va N(3;4;7). Toa dd ctia vécto MN la

A. (4;6;10). B. (2;3;5).
C. (2;2;4). D. (—2;—2;—4).

. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;—1;2) va B(2;1;1). Do dai doan AB bang

A. 2. B. 6.

c. . D. 6.

. Trong khong gian Ozyz, cho 4 = (1;—2;3) va ¥ = (—1;2;—3). Mddun cta % — 2V bang

A. 26. B. V/126.
C. s5. D. /185.

. Trong khong gian Ozyz, cho hai'diém A(3;—2;3) va B(—1;2;5). Tim toa d trung diém I cta

doan théng AB.

A. 1(—=2;2;1). B. I(1;0;4).
C. I(2;0;8). D. 1(2;—2;—1).
25.5. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;2;4) va B(2;4;—1). Tim toa d0 trong tam G cta tam
gidc OAB.
A. G(6;3;3). B. G(2;1;1).
C. G(2;1;1). D. G(1;2;1).

. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(3;—1;1). Hinh chiéu vuéng géc ctia diém A trén mat phang

(Oyz) 1a diém

A. M(3;0;0). B. N(0;—11).
C. P(0;—10). D. Q(0;0;1).
25.7. Trong khéng gian Ozyz, cho diém A(2;—3;5). Di€ém A’ d6i xtng vdi A qua truc Oy la
A. A'(23;5). B. A'(2-3;-5).
C. A'(-2-3;5). D. A'(-2-3;-5).

. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(2—1:5), B(5;—5:7), M(z;y:1). Néu A, B, M thén
8 &8 Y Yy 8

hang thi téng = + y bang
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A. 11. B. —11.
C. -3 D. 3.
25.9. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(0;1;—2) va B(3;—1;1). Tim toa d6 diém M sao cho
AM = 3AB.
A, M(9-57). B. M(9;5;7).
C. M(—9;5,—7). D. M(9;—5;-5).

25.10. Trong khong gian Ozyz, choba diém M(1;2;3), N(2;—3;1), P(3;1;2). Tim toa dd diém @ sao cho
MNP(Q la hinh binh hanh.

A. Q(2;—6;4). B. Q(4;—4;0).
C. Q(2;6;4). D. Q(—4;—4;0).

Cau 26. Trong khong gian Ozyz, mit cau (S): 2° + (y —1)* + 2° = 9 c6 ban kinh bang
A. 9. B. 3. C. 81. D. 6.

Loi giai tham khdao

Phuwong trinh mét cau 1a: (z —a)’ +(y —b)* + (2 —¢)’ = R’ nén R* =9 = R = 3. Chon dap 4n B.

FEfi 7 i 5 (1 it (e e ot o
Dé viét phuwong trinh mat cau (5), ta can tim tam [(a;b;¢) vaban kinh R. Khi do:
e (S):(r—a)l +(y—0b’+(z—c) =R (Tim tam 13y nguwoc ddu va R 14y can)
Vidu (S):(z—1) + (y+2)* + 2> = 5= Tam £(1;—2:0) va R = /5.

. (S):xg—{—yQ+z2—2ax—2by—262+d:0w’)iR:\/a2 +b0° 4+ —d >0 (hésd x,y,z chia —2).

Vidu: (S):2° +9y° +2° —4x +6y —22—11= 0= [(2-3;1) V‘aR:\/22+(—3)2+12+11 = 5.

26.1. Trong khéng gian Ozyz, cho matcau (S): (z +1)° + (y —2)° + (2 — 1) = 9. Tim toa dd tdm I va
ban kinh R ctia mat cau (5)-?
A. I(-1;2;1) va R = 3. B. I(1;—2;—1) va R = 3.
C. I(-L21) va R=09. D. I(,—2;—1) va R=09.

26.2. Trong khong gian Ozyz, chomit cau (S): z° + (y +2)* + (2 —2)* = 8. Tim toa dd tam I va ban
kinh R ctia mét cau (S) ?

A. I(0:—2;2), R = 64. B. I(0;2-2), R = 4.
C. I1(0;-2:2), R = 242. D. 1(0:2:—2), R =22,
26.3. Trong khong gian Oryz, chomat cau (9): 2° + ¢ + 2° — 22 + 4y — 62 + 10 = 0. Xac dinh tam I

va ban kinh R ctia mat cau (S) ?
A. I(1;—2;3) R =2. B. I(-1;2;-3), R =2.
C. I(-12;,-3), R=4. D. I(1;—-23), R = 4.

26.4. Trong khong gian Ozyz, chomit cau (9): 2° +¢* + 2* — 4z — 2y + 42 — 16 = 0. Xac dinh tam I
va ban kinh R ctia mat cau (S) ?
A. I(-2-1;2), R =5. B. I(-2;—1;2), R=5.
C. 1(21,—2), R =5. D. 1(4;2,—4), R =13.
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26.5. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S):2° +y° +2° -2z +4y —42—m =0 cbé ban kinh
R = 5. Tim tham s6 thuc m ?
A. m = —16. B. m = 16.
C. m=4. D. m = —4.

26.6. Trong khong gian Ozyz, tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m sao cho phuong trinh
2’ +y° +2° — 2z — 2y — 42 + m = 0 1a phuong trinh ctia mot mét cau.
A. m <6. B. m > 6.
C. m <6. D. m > 6.

26.7. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh nao sau day la phwong trinh mat cau c6 tam 1(—1;2;1) va
di qua diém A(0;4;—1) ?
A (z+1 +(@y—2"+(z-17=09. B. (z+1°+(y—2+(+1°=3.
C. (z+17+@y—2"+ (-1 =3. D. (z+17+(@y—2"+(z+17°=09.

26.8. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho hai diém A(1;2;3) va B(—1;4;1). Phuong trinh mét cau
(S) c6 duwong kinh AB la
A (-1 +(@y—2 +(z—3) =12. B. 7° +(y -3+ (227 =3.
C. (z+1P+@y—47 +(z—17 =12. D. 2° +(y~3) +(z —2) =12.

26.9. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S): (v +1)° 4+ (y —2)* + (2 — 3)* = 25 va diém M(1;1;1).
Tim khang dinh dtng ?
A. Diém M nam bén ngoai (9). B. Difm M nam bén trong ().
C. biém M thudc mdt cau (5). D. Duong kinh mét cau béng 5.

26.10. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (9): (z —1° +(y —1)° + (2 —2)* = 6 va diém M(2;2;4).
Tim khang dinh dtng ?
A. Diém M nam bén ngoai (59). B. Difm M nam bén trong (S).
C. biém M thudc mdtcau (5). D. Duong kinh mét cau béng 6.

Cau 27. Trong khong gian Ozyz, mit phang nao dwdi day di qua diém M(1;—2;1) ?
A. (P):z+y+2=0. B. (P):x+y+2—-1=0.
C. (P):z—2y+2=0. D. (P):z+2y+2—-1=0.
Loi giai tham khao

Thay toa d¢ cua diém M (1;—2;1) tryc ti€p vao cac phuong trinh dé kiém tra. Chon dap an A.

Vécto phap tuyén 7 ctia mat phang (P) 1a vécto cé gia vudng géc véi (P). Néu 7 1a mot vécto
phép tuyén cta (P) thi k.n ciingla mdt vécto phap tuyén cua (P).
Né&umat phang (P) c6 cip vécto chi phuong 1a 4, 1, thi (P) c6 vécto phép tuyénla i = [i,,4,].

Mit phang (P) : ax + by + cz + d = 0 ¢6 mdt vécto phap tuyén 1a 7 = (a;b;c).
Néu M(z,,;;v,,;2,) € (P):ax +by+cz +d =0 < az,, + by, +cz,, +d=0.
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. Dé&'viét phuong trinh mét phdang (P), ta cin xdc dinh 1 diém di qua va 1 VTPT: ’7

Qua M(x 5y ;2,)
|VIPT 7, = (a;bic)

(P) =|(P):alr—=z )+ by —y )+ c(z—2z) =0

Bai tip tuong e va mé réng

27.1. Trong khéng gian Oryz, cho mat phang (P): 3z — 2 4+ 2 = 0. Vécto nao dudi day la mot vécto
phép tuyén cta (P) ?

A. 7, =(L0-1). B. 7, = (3;—12).
C. n, =(3;—10). D. 1, = (3;0;—1).
27.2. Trong khong gian Ozyz, toa dd vecto phap tuyén ciia mat phang (Ozy) 1a
A. 1, =(0;1,0). B. 7, = (L,10).
C. n, = (0;0;1). D. 7, = (1;0;0).
27.3. Trong khong gian Ozyz, choba diém A(2;—1;3), B(4;0;1) va C(—10;5;3). Vécto nao dudi day la

mot vécto phap tuyén ctia mit phang (ABC) ?

A. 1 = (1;82). B. 1, = (1;2;0).
C. n, = (1;2;2). D. n, = (1,-2;2).
27.4. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): 2 — 2y 2z = 5. Diém nao duéi day thuoc (P) ?
A. Q(2;—1;5). B.. P(0;0;—5).
C. N(—5;0;0). D. M(1;1;6).

27.5. Trong khong gian Ozyz, cho diém M (m;1;6) va mit phang (P): 7 —2y + 2z —5=0. Diém M
thudc mat phang (P) khi gid tri ciia tham s6 m bang
A. m=1. B. m = —1.
C. m=3. D. m =2.

27.6. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;—1;2017) va mit phang (P): ma — 2y + mz + 2016 = 0.
Tim tham s6 m d€ diém A thudc mat phang (P) ?
A. m = —-1007. B. m =1
C. m=-1. D. m = 1009.

27.7. Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (P): 2z — 2y + z + 4 = 0. Khoang cach tr diém M (1;2;1)
dén (P) bang
A. 3. B. 4.

C. 1. D.

w |~

27.8. Trong khong gian Ozyz, cho hai mit phang (P):2z —y+2=0 va (Q):2z—y+2—7=0.
Khoang cach gitta (P) va (Q) bang

A T, B. 7v/6.
C. 647, D. %
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27.9. Trong khéng gian Ozyz, cho mit phang (P): 8z — 4y — 8z —11 =0 va (Q): oz — \/Ey +7=0.
Géc gitta (P) va (Q) bang

A. 45°. B. 90°.
C. 30°. D. 60°.
27.10. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d : % = _i = % vamat (P): 5z + 11y + 2z —4 = 0.
Goc gitta d va (P) bang
A. 90°. B. 30°.
C. 60°. D. 45°.

Cau 28. Trong khong gian Ozyz, vécto nao dudi day 1a mot vécto chi phreong ctia duong thang di
qua goc toa do O va diém M(1;—2;1) ?
A. 4, = (LL1). B. u, = (1;21). C. i, = (0;1,0). D. 4, = (L—21).

620110 .?.El‘ &l‘?

Tac6 OM = (1;—2;1) 1a mdt vécto chi phuong ctia duong thang OM-. Chon dap an D.

« Vécto chi phuong 4 ctia duong thang d 1a vécto c6 gid song song hodc triing véi duwong thang
d. Néu d c6 mot vécto chi phuong la @ thi k.4 ciing la mot vécto chi phuwong cua d.

« Néu c6 hai vécto 7, va 7, cung vudng goc voird thi d c6 mot vécto chi phuwong la @ = (7,7, ].

. D& viét phuong trinh duong thang d, ta can tim diém di qua va mot vécto chi phuong.

Qua M(z ;v ;2)

VTCP : u, = (a,;a,;a,)

177727773

thi ta c6 hai dang phuong trinh duong thang:

K d
x:xo—l—alt B

Phuong trinh duong thang d dang tham sé |{y = y_+ a,t|, (t € R).

Néu duong thang d :

z:zo—l—agt

Phuong trinh dwong thang d dang chinh tac = = , (a,a,a, = 0).

17273

:c::co—l—alt xM:a:O—l—alt

« Diém M(z,;y,;:2,,) €d:{y =y +at &y, =y, +a,t: luon dung (cac gia tri ¢ giong nhau).

z:zo—l—a3t zM:zo—l—agt

r—x — Z —Z r, —T — Z.. — R
)ed o:y yo: o<ﬁ,>M o:yM yo:]l/f o:dﬁng.

al CL2 a3 al a2 a3

biém M(x

w Yy

Bai tap tong b va md réng

1 -2 S R A
T+ :y—zg- biém nao sau day thudc d ?

28.1. Trong khong gian Oryz, cho duong thang d :

-1
A. Q(1;0;2). B. N(1,—2;0).
C. P(,—-13). D. M(—12;0).
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28.2.

: -1 -2 - o 1A
Trong khong gian Ozyz, duong thang d : L T Y = : di qua diém nao dudi day ?
A. M(-1;2;3). B. N(3;2;1).
C. P(1;2;3). D. Q(0;0;0).
A . 2 r_y+2 z—-1 _ 0 o
. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang A : 1 1 di qua diém M (2;m;n). Gia tri
m + n bang
A, —1. B. 7.
C. 3. D. 1.
r=1+2t
. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d:{y = 3t (t € R). Biét A(m;m +2;1) € d. Tim
z2=-2+t
khang dang trong cac khang dinh sau ?
A. m € (—oo;—4). B. m €[-4;2).
C. m € (6;400). D. m € [2;6].
A . A e 2 2 \ M T — 2 y _ 1 Z A
. Trong khong gian Ozyz, mdt vécto chi phwong ctia duong thang d : T g 1 la
A u=(—-121). B. u = (2;1;0)
C. 4 =(-12;0). D. 4 =(2;1;1).

. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2;3;—4) va B(4;—1;—2). Vécto nao dudi day la 1 vécto

28.7.

chi phuong ctia duwong thang AB ?
A. 4 = (6;2;—3). B
C. u=(1;,—-21). D. u = (—12;1).
xr=t
Trong khong gian Ozyz, cho mdt vécto chi phwong ctia deong thang d : {y = 2 la
z2=1-2t

A. u = (1;0,—2). B. u =(1;2;0).
C. u=(—1;2;0). D. u = (1;2,—2).

. Trong khong gian Oxyz, goi M, M, Tan luot 1a hinh chiéu vudng goc ctia M(2;5;4) 1én truc Oz

va mit phing (Oyz). Vécto nao duwdi day 1a mot vécto chi phuwong ctia duong thang M M, .
A. i, =(2;0;4). B. u, = (—2;5:4).
C. 1]’4 = (0;—3;4). D. 171 = (—2;0;4).

. Trong khong gian Oryz, cho duong thang d 1a giao tuyén ctia hai mat phang (P):z+y—1=0

va mat phang (Q) : 2 — 2y + z — 3 = 0. Duong thang d c6 mot vécto chi phuong la
A. u=(110). B. u=(1;—2;1).
C. u=(11;-3). D. u = (1;—1-3).

28.10. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d vuong goc véi mat phang (P) : 4 — z 4+ 3 = 0. Vécto

nao dudi day 1a mot vécto chi phuwong ctia duwong thang d ?
A. u=(413). B. u = (4;0;—1).
C. u=(41-1). D. u = (4-1;3).
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Cau 29. Chon ngau nhién mot s6 trong 15 s8 nguyén duwong dau tién. X4c sudt dé chon duoc s chdn
bang
A L B. 2. c. —. D. L.
8 15 15 2%

620110 .?.El‘ &l‘?

A~ A A A A 4 ~ I~ A 7 A A \ \ 7
Trong 15 s6 nguyén duwong dau tién 1,2,3,...,15, dém duoc c6 7 s6 chan nén xac suat can tim la I .

Chon dap an C.

Bai tap tong b va md réng

29.1. Chon ngau nhién hai s& khac nhau tir 27 s8 nguyén dwong dau tién. X4c sudt dé chon dwoc hai
s6 c6 tong la mot s& chan bang

1

13 B. 2.
27 27

c L. p. 309
2 729

29.2. Goi S 1a tap cac sd tu nhién c6 bon chit sd khac nhau duoc tag tie tap £ = {1; 2; 3; 4; 5}. Chon
ngau nhién mot s6 tir tdp S. Tinh xac suat d€ s& duwgc chon 1a mot s6 chdn ?

A. B.

C. D.

gt | w
DO | — TN

29.3. Mot hop dung 11 vién bi dwoc danh sd tir 1 dén 11. Ly ngau nhién 4 vién bi, r6i cong cac sd
trén cac bi lai véi nhau. Xac sudt dé két qua thu duoc la 1 s61é bang

A 3L B. L.
32 32
C. E D. 2
33 32

. Cho 14 tdm thé danh sd tir 1 dén 14. Chon ngau nhién 3 thé. X4c suat dé'tich 3 s6 ghi trén 3 tdm

thé nay chia hét cho 3 bang

A 0 B. o1,
91 91

C. 2 D. 2
91 17

. Goi S 1a tat ca cac s tw nhién gom hai chit s6 khac nhau lap tr 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6. Chon ngau

nhién hai s6 tir tap S. Tich xac suét dé tich hai s6 dwoc chon 1a s6 chdn ?

A. B.

C. D.

S|t o=
oo ol

. Goi A 1atap hop céc s cé ba chit s& khac nhau dwoc 1ap tir cac chit s8 1, 2, 3, 4, 5. Chon ngau

nhién ba so ti tap hop A, xac suat dé trong ba sd dugc chon c6 dung mot sd cé mat chir sd 4 bang
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N 5
8555 17

c. 218, p. X,
8555 17

29.7. Chon ngau nhién mot so tir tap cac s6 tu nhién cd ba chir s& d6i mot khac nhau. Xac suét dé€ s6
dwoc chon c6 tdng cac chit s& 1a chan bang

A. g . B. é .
81 9
81 81

29.8. Chotaphop A={0; 1; 2; 3; 4; 5; 6}. Goi S la tap hop cac s6 tu nhién ¢ 5 chir s6 d6i mot khac
nhau va luén cé mat chirs6 5 dwoc 1ap tir cac chix s6 thudce tap A. Chon ngéu nhién moét s tir S,

xac suat dé€ s6 dugc chon chia hét cho 5 bang

A L B. 2.
1 9

c. 2. p. 1.
26 26

29.9. Chotap S = {1;2;3;4;....;19;20} gbm 20 s& tu nhién tir 1 ¢én 20. LAy ngau nhién ba s8 thude S.

X4c suat dé€ ba s6 18y dugc 1ap thanh mét cap s6 cong bang

A B. S
33 33

c. 2. D. L.
33 114

29.10. C6 11 cai ghé& (mdi ghé chi ngdi dwoc mot ngudi) duoc sap xép trén mot hang ngang. Xép ngau
nhién 6 hoc sinh ngdi vao, mdi hoe sinh ngdi dting mot ghé. Xac suat sao cho khong c6 hai ghé
tréng nao ké nhau bang

4 B. L.
85 22

¢ L b L
3 11

Cau 30. Ham s6 nao sau day dong bién trén R 7

1
A.y:$+2- B. y =2 +2z. C.y=2"-2"+2. D.y=2z"-32"+2
x_
Mi 0?.[! &l’?

Ham s6 dong bién trén R trudc hét phai co tap xac dinh ¥ = R, loai cau A, xét cac cau khac. Chi ¢
(2" -2’ +2) =32 -22+1>0, Vz € R nén y = 2° — 2* + 2 dong bién trén R.
Chon dap an C.

Bai tip ticong b 0@ md ring

30.1. Ham s nao sau day nghich bién trén R 7
A. y=2"—32" B. y=—24+32" —3x+2.
C.y=—2"+3r+1. D. y =z’ +2018.
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30.2. Ham s6 nao dudi day dong bién trén khoang (—oo;+00) ?

A. y=32"+3z—-2. B. y=22" —51+1.
C. y=2z'+ 32" D y=%=2.
' . ' r+1
30.3. Ham s6 nao trong cac ham s6 sau dong bién trén (—oo;+00) 7
A y=2" +22° + 1. B. y =7z —2sin 3.
C.y:4x+1. D. y = tanuz.
T+ 2

30.4. Ham s6 nao sau day thoaman véimoi z,, z, € R, z, >z, thi f(z,) > f(z,) 7

A. f(z)=2"+22* +1. B. f(x):2x+1-
T+ 3
C. fo)=2"+2"+1. D. f(x)=2"+ 2° + 3z +1.
30.5. Ham s nao sau day dong bién trén tap xac dinh ctia ching ?

A. y=lInuz. B. y=¢".

1 xr
C.y=|—-|- D. y =log, z.

3 -

30.6. Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao nghich bién trén R %

wufef v ff]

C. y=log, D. y =log, .

30.7. biéu kién cuia a d€ham sd f(z) = (1 4+1Ina)" dong bién trén R la
A e'<a<l B. a>1.
C. a>0. D. a>e

30.8. Hoi vdi gia tri nao ctia a thi ham s6 y = (3 — a)" nghich bién trén R ?
A 2<a<3. B. 0<a<l.
C.a>2. D. a <0.

30.9. Choham s8 y = ax’ + bz’ + cz + d. Hoi ham s ludn dong bién trén R khi nao ?

A a=b=0,¢c>0 a=b=0,¢c>0
) a >0, b* —3ac >0 a <0, b —3ac <0
c a=b=0,¢c>0 a=b=c=0
“1a>0, b°—3ac<0 a<0, b —=3ac<0
% _1_ ? ; A N \ 7. A \ ,
30.10. Ham s6 y :% voi m la tham s6. Ménh dé nao dwéi day la dung ?
x

A. Ham s8 déng bién trén R \ {—1}.

B. Ham s6 dong bién trén R.

C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang xac dinh.
D. Ham sG dong bién trén cac khoang xac dinh.
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trén doan [0;2]. Téng M + m bang
A. 11. B. 14.

Cau 31. Goi M, m Ian luot la gid tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s8 f(z) = o' —22° + 3

C. 5. D. 13.

ML. .?.El‘ &l‘?

Tacd f'(x) =42’ —dz va fl(z) =0 2=0 V 2=-1 V z=1.
Trén doan [0;2], xét cac gid tri f(0) =3, f(1) =2, f(2) =11.
Dodé M =11, m =2 va M + m = 13. Chon dap an D.

Gid tri lon nhdt va gid tei nhé nhdt eaa ham sé

Bai todn 1. Tim GTLN & GTNN trén doan [a;b].
« Tinh 3/, cho ¥’ =0 tim nghiém z, € [a;b].

Bai toan 2. Tim GTLN, GTNN trén khoang (a;b).

e Tinh 9/, cho ¥’ =0 tim nghiém z..

[a3p]

BDT Cési: Vdi a,,a

19 %9900

a >20cébz +z,+-+z

* Tinh y(a), y(b), y(z,) = maxy, I[Illb? Y. e Lap bang bién thién = maxy, I(Illbgl Y.
miny = f(a) miny = f(b)
Pinh li. Néu y = f(z) dong bién trén [a;b] = n[;;;]xy ) va nghich bién [a;b] = n[;;[ja]xy ~ fla)

[a;0]

> nzljmlxg...x .Didu"="<q =a. =---=a .
n 1 2 n

Bai tap tong b va md réng

31.1. Goi gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caaham s6 y = % +22% + 37 — 4 trén doan [—4;0] Tan
lwotla M va m. Téng M + m bang
A -2 B — L.
3 3
C. 5. D. 5.
31.2. Goi gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f trén doan [—1;0] lan lwotla M va
-z
m. Téng M + m bang
A. -2 B. 4.
C. 3. D. 1.
31.3. Gid tri 16n nhat ctia ham s8 y = v—2” + 5z bang
A. 0. B. 5,
2
c. Ve. D. 2
31.4. Gid tri 16n nhat ctia ham s8 y = cos® 2 + 2sin’ 7 + cos 7 bang
58 1
A. maxy =—- B. maxy = —-
T 73
C. maxy = 2. D. maxy = —2.
/, \ .7 . 2 A, » \ A~ _2 2 M
31.5. Gid tri lén nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = Lx—; bang
cosT —

3
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W

1.6.

W
—_
N

W
—_
(000

W
—_
el

31.10.

31.11.

4 4
A. maxyzO,miny:—g- B. maxy:§; miny = 0.
C. maxy =1; miny = 0. D. maxy =0; miny = —1.

V| ? \ ~ 2 A ?
Tim gi4 tri nho nhat ciia ham s8 y = 2 + = trén khoang (0; +00).
T

A. =1. B. =2.
Biny miny

C. m1ny—3 D. m1ny—4
(05400) (05400)

’ 1 .7 . 3 A, . M
Trén khoang (0;1) ham s8 y = 2° + — dat gi4 tri nho nhat tai 2 bang
T

A. B.

C. D.

N | — o
= g
.
o oy

Choham s6 y = z° + 3m’z + 6. Tim tat ca c4c gid tri thuc ctia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat
ctia ham s& trén doan [0; 3] bang 42.

A.m=-1.
B. m = 1.

C. m==1.
D. m = —2.

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham f'(z) = —z(z=2)*(z — 3), Vz € R. Gia tri 16n nhat ctia ham s& da
cho trén doan [0;4] bang

A. f(0).

B. f(2).

C. f(3).

D. f(4).

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham trén R va c6 d6 thi y = f'(z) nhu hinh vé. Biét rang
f(0)+ £(3) = f(2) + f(5). Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s f(x) trén doan [0;5] Tan
lwot 1a

F(0), f(5).

), f(0). q —
0, 1) N I

D. f(5), f(2).
Cho ham s8 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhw hinh. Goi M va m Tan luot la
gia tri I6n nhat va nho nhét cua ham s6 da cho trén doan [0;2]. Gié tri cua M —m béng

A. 0.
B. 1.
C. 4
D. 5.

Y=
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31.12.

31.13.

31.14.

31.15.

31.16.

31.17.

Choham s8 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén doan [—3;3]. Goi M, m lan luot la gia tri lon nhat
va gia tri nho nhat cua ham s6 y = f(f(z)) trén doan [—1;0].
Khi &6 M —m béng

A. 1.

B. 3.

C. 4.

D. 6.

Choham s6 f(z) lién tuc trén R va c¢6 d6 thi nhu hinh. Goi M, m lan luot la gid tri 16n nhat va

gia tri nho nhat cia ham s6 y = f(f(sinz)) trén doan [0;7]. Gia tri M —m bang
A. 1.

B. 3.

C. 4. - /
D. 2.

Choham s y = f(z) xac dinh, lién tuc trén R va c6 d6 thi nhu hinh vé. Tap hop cac gia tri cua

tham s8 m dé phuong trinh f(2” 4 22 —2) = 3m + 1 c6é nghiém thudc doan [0;1] 1a

A. [0;4]. ¥
B. [-1;0]. I_-A__
C. [0;1]. |
1 ! X
D. _57 . I-2 0] 1

Choham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [=3;3]. Tim tat ca cac gia tri ctia tham s& m d€ phuong
trinh f (Qf(sc) - 1) = m cdnghiém trén doan [—1;0] 7 y

3 - -
A —3<m<l. 1 /\
B. —3§m§3 -3 : 1 'l 3 x
/-1 Noif 2\l
C. 0<m<I1. | | |
D. —3<m<0. [ sl N

Cho ham s8y = az” 4 bz’ + cx + d c6 hinh dang nhu hinh bén dwdi. Gia tri 16n nhat cua biéu
thitc P = 2a” + cd + a — ¢ + 2020 bang
A. 2019.
B. 2020.
C. 2021.
D. 2022.

Y

l f]A (0] | xr
Cho ham s6 f(z) = 222 (4, b, c € R) <6 bang biéh thién nhu hinh vé bén dudi. Gid trj Ion
r+c
nhat ctia biéu thic P = ab® + 3ab’c — 3¢ bang T _|-oo -1 +oo

A. 3. (@) — —

B. —3. f(@) \
C. 11.

D. —11.
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31.18. Cho ham s8 y = f() lién tuc trén R va ¢ d6 thi ham s y = f'(z) nhu hinh vé. Bat phuong
trinh f(z) — 2° + 3 < m nghiém dung véi moi z € (—1;1) khi va chi khi: A
A. m > f(0)+ 3. \ |
B. m > f(1)
C. m> f(1)

D. m > f(0) + 3.

>
>
X

Q

+3
+3

1
T
1
1
1
1
1
1

2|---

31.19. Choham sd y = f(z). Ham s8 y = f/(x) c6 bang bién thién nhw hinh dwdi. Tim tt ca cac gid tri
ctia tham s& m dé€ b4t phuong trinh 3m + 32° < 3f(z) + 2° nghiém dung Vz € (0;3) ?

A. m < f(0)

B. m < f(0) z ‘ -1 1 3
C. m< f(3) f'(z) / \2
D. m < f(1)—1 1

31.20. Cho ham s& f(r), ham s6 y = f'(z) lién tuc trén R va ¢ d6 thi nhu hinh. Bt phuong trinh
f(z) <2z +m (m la tham s6 thuc) c6 nghiém trén (0;2) khiva chi khi !

A. m > f(0).

B. m > f(2)—4.

C. m > f(0).

D. m > f(2) 4 [ °

Cau 32. Tap nghiém cta bat phuong trinh 3'™ > 27 1a
A. [-11]. B. (—oo:1]. C. [N7:7]. D. [L+o0).

ML. .?.El‘ &l‘?

Ta cé: 37 227<:>4—x2210g327:3<:>x2§1<:>—1§x§1. Chon dap an A.

® Dat diéu kién.
@ Cosd a € (0;1) = bat phuong trinh d6i chiéu. Néu a > 1 = bat phuong trinh khong d6i chiéu.
® Giao tap nghiém voi diéu kién va chon dap an.

o .0 4 B0’ Fy>0—L ot =0 > 0.

* Dang co ban:
e « a.(log, z)* + B.(log, ©) + v > 0—"—1t =log, .

T —Jf(z T 1 -
« Mt ad > ed" b > b dit t =d" > 0.
a

f(x)
o a4 B.(ab)" + AbTY > 00— chia b —— dit ¢ = [%

o o'+ > ¢ véiab=1—2L— dgtt:af(>:>bf<):?
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Bai tap trong b va md réng

32.1. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 37 < 27 1a

A. (4400). B. (—4;4).
C. (—oc;4). D. (0;4).
32.2. Tap nghiém ctia bt phuong trinh 3° % < 9 1a
A. (=5;5). B. (—o0;5).
C. (5;400). D. (0;5).
32.3. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 2 <2 1a
A. [0;1). B. (—o0;1)
C. (0;1). D. (1;+00).
32.4. Tap nghiém ctia bat phuong trinh [é >2"" 1a
A. S =(—2+400). B. S =(2;4+00)
C. §=(-2;2) D. § = (—00;—2)U (2;+00)
20-10

32.5. Hoi bat phuong trinh 27+ < % c6 bao nhiéu nghiém nguyén duong ?

A. 2. B. 4.
C. 6. D 3.

32.6. Tap nghiém cua bat phuong trinh 5" > 57" 1a

A [-2.4] B. [—4:2].

C. (—o0;2]U[4;+00). D. (—o0;—4]U[2;400).
32.7. Tap nghiém cta bat phwong trinh log, (36 —2°) > 3 1a

A. (—o00i—3] U [3;+0). B. (—oc:3].

C._[-3;3]. D. (0;3].
32.8. Tap nghiém cua bat phuong trinh log, (31— z°) >3 1

A. (—00:2]. B. [~2:2].

C. (—o0;—2]U[2;+00). D. (0;2].

32.9. Tim tap nghiém S cua bat phuong trinh log,(log, =) < 1.

2
1;1].
8

C. S =(18). D. S =(1;3).

A. S =(0;1). B. §=

32.10. Tap nghiém S cua bat phuwong trinh log_ [log3(aj - 2)} > 0 1a khoang (a;b). Gid tri b —a bang
6

A. 2. B. 4.
C. 3. D. 5.

32.11. Tap nghiém cta bat phuwong trinh 4" —3.2" +2 >0 la
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32.12.

32.13.

32.14.

32.15.

32.16.

32.17.

32.18.

32.19.

32.20.

A. (—00;0) U (1;400). B. [0;1).

C. (1;2). D. (0;1).
Tap nghiém cua bat phwong trinh 3" —10.3" +3 <0 la
A. [-10). B. (—L1).
C. (0:1]. D. [-11].
SO nghiém nguyén ctia bat phuwong trinh 3 + 9.3 < 10 la
AT B. 1.

C. 5. D. V6 5so.
Tap nghiém cua bat phuong trinh 9" —2.6" +4" > 0 la
A. (0;+00). B. R.

C. R\ {0}. D. [0;+00).

SO nghiém nguyén ctia bat phuwong trinh (17 — 1242 ) >3+ J8 ) la
A. 1 B. 2.
C. 4 D. 3.

Tap nghiém ctia bt phuong trinh log? z — 5log, z +4 > 0 1a

A. (—00;2]U[16;+00). B. [2;16].
C. (0;2]U[16;+00). D. (<o0;1]U[4;+00).
Tap nghiém cua bat phuong trinh log” x — 2019Jog z + 2018 < 0 1a
A. [10;10*"]. B. [10;10™").
C. [1;2018]. D. (10;10™").
Cho ham s8 f(z) = z.e *". Tap nghiém ctia bat phuwong trinh f'(z) > 0 1a
1
A. [0;— . B. (0;1).
3
C. l;~|—oo . D. —oo;l .
3 3
N n e 1w . 1—2z .
Tap nghiém ctia ctia bat phwong trinh log, >0 1a
3
A. l;—1—oo . B. 0;l .
3 3

Bat phuong trinh grilet 5 grle i 46> 0 ¢ tap nghiém 1a [a;b]. Khi d6 a® + b* bang

A. 5.
B. 10.
C. 12.
D. 17.
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Cau 33. Néu ][2 f(z)+1]dz =5 thi ] f(z)dz bang
1 1

A. 3. B. 2. C. % D.

N | o

ML. .?.El‘ &l‘?

3 3 3
Ap dung tinh chat tich phan 5 = f[Qf(x) + 1]dx = 2f fl)dz +2 = ff(x)d:v = g Chon dap an D.
1

1 1

Bai tap tong b va md réng

33.1. Biét f —1—23: dz = 2. Khi d6 ff )dz bang

A. 1 B. 4.
C. 2 D. 0.

2 2
33.2. Choham sd f(:c) lién tuc trén R va f[f(a:) + 3x2}dx = 10. Khi'do ff(a:)da: bang
0

0

A, —2. B. 2.
C. 18. D. —18.

33.3. Cho f(z), g(z) la hai ham s0 lién tuc trén dean [1;3] thoa man f )+ 3g(x )]dx =10 va

1

] dz = 6. Khi do ][f(:c) + g(a:)]dx bang
1 1

A T. B. 6.

C. 8. D. 9.

3
33.4. Biét F(z) =z’ lamdt nguyén ham cua ham s f(z) trén R. Gia tri cua f[l + f(a:)]d:c bang

1

A. 20. B. 22.
C. 26. D. 28.

33.5. Néu J[:cf’(:c) — Qx]da: = f(1) thi Jf(a:)da: bang

A -2 B. 2.
C. —1. D. 1.

33.6. Cho hai ham s& f(z), g(z) xac dinh va lién tuc trén R thoa ménff(x)dx =2’ +z+C va

1

fg(x)dx =z' +12° +C. Khidé f[f(m)g(m)]dx bang

0

A 3L p 1L
10 105

c 1 o
60
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33.7.

33.10.

33.11.

33.12.

33.13.

33.14.

2 5
Néu f:cf(a:2 +1)dz =2 thi ff(a:)da: bang
1 2

A. 2. B. 1.
D. —1.

2 5
Néu [ f(3z—1)dz =20 thi [ f(z)de bing
1 2

A. 20. B. 40.
C. 10. D. 60.
Cho ham sG f(z) lién tuc va ¢ dao ham trén R, thoa man ff(—Q:n)dx =2 + 3z + C. Khi do

3

f f(xWz + 1dz bing

0

o B 42
15 15
22
2, D, 30,
15 15

Biétham s6 F(z) = v2z — 1 + = + 2021 la mét nguyén ham cua ham s f(z) trén R va tich phan

a 5 a )

2
[ 1@ +1)dz = &= =7 v6i - 1a phan s615i gian. Khi d6 o — bing
1

A. 8. B. —8.
C. 48. D. —48.
([f@+2 f@)+1
Néu f(z) c6 daoham trén R thoa f(1) =1, f(2) =4 thi f[ ° pAS — |dz bang
1 x z
A. 1+In4. B. 4—1In2.
C. l—i—ln4. D. 1n2—l-
2 2
Cho ham s6 f(z) xac dinh va lién tuc trén R. Goi ¢(z) la mdt nguyén ham cua ham sd
4 4 2
x 7, x N
y=————"-Biét | g(z)dz =1 va 49(4) — 39(3) = 4. Khid6 | ————dz bang
o o ra
A. 2. B. 4.
C. 3. D. 1.

1 1
Cho ham sd f(z) thoa f:ch”(a:)dx =12 va 2f(1) — f'(1) = —2. Khi d6 ff(a:)da: bang
0

0

A. 6. B. 5.
C. 7

) 2ax khiz <0 o . o -
Choham s6 f(z) = 52”4+ % khi 2 > 0 (vGi a, b la cac tham so thuc) thoa ]:f(x)dx = 2. Gia

tri nho nh&t cua biéu thie P = [f(~1)] +[f(1)] bing
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33.15.

33.16.

33.17.

33.18.

33.19.

33.20.

A 5. B. 2.
4

C. 2. D. 2.
2

, ar +1khi z > 1 )
Cho ham s6 f(z) =1 , ' c6 dao ham trén R (a, b la cac tham sO thuc). Khi d6
- +0b khiz <1

2

ff(x)dx bang
1
A.

C.

N W
°°|cn l
[\
ot

3
Choham s y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé, biét f‘f’(x)‘dx = 2. Giatricua m béng
3

3 \ Y /uf(:r)
A -2,
4 3l2 o 23 N
B. —5 | }
C. -3 | |
b L
2
Cho f(z) c6é daoham trén R thoa f(z) =2 —3x+2ff '(z)dz. Khi do ff )dz bang
A B. - .
3 3
c. 20, p. -28.
15 15

0 2
Cho f(v) laham s&1é thoaman [ f(z)dz = 2. Khidé [ f(z)dz bing
2 0

A. 2. B. —2.
C. L D. —1.

1 1
Cho f(x) la ham s& chdn va lién tuc trén R thoa ff(a:)dx = 2. Khi do ff(x)dx bang
0

A. 1. B. 2.
c i D. 1.
2 4
[z 3
Xettlchphanf 2 dz = 4, véi f(z) 1aham s8 chdn trén [—1;1], khldoff dz bang

A. 2. B. 16.
C. 4 D. 8.
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Cau 34. Cho s6 phttc 2z = 3 + 44. Mddun ctia s8 phtic (1 + i)z bang

A. 50. B. 10. c. ho. D. 5/2.
Lii gidi tham khio

Dung tinh chat modun cua tich: ‘(1 + z)z‘ = ‘1 + ZH3 + 4@" = \/5 5= 5\/5. Chon dap an D.

34.1. Chohaisdphtic 2, =2 — 3i va z, = 1 + 2i. Modun ctia s8 phtic (2, + 2)z, bing
A. 15. B. 55.
C. es. D. 137,

2z, o
34.2. Cho haisé phtic 2z, = 3 — 4i va z, = 4 + 3i. Mddun ctia s6 phttc 3—1 bang

2

. B.

DO | O

A.
C.

—
o W

. D.

34.3. Choso phtic 2 = —3 —41. Tinh mdédun cta s phttc w = 4z + 2.
z

A. 2. B. 2.

C. 5. D. 5.
34.4. Tim modun cta s6 phtc w = (1 + 2)z, biét 2 thdéa man (3 + 2i)z + (2 — i)’ =4 +i.

A. 2. B. 1o0.
c. s. D. 2.

34.5. Cho hais6 phtic 2z, =2 —3i va 2, = 1 + 2i. Tinh modun ctia s6 phtc z = (2, + 2)z,.

A. 15, B. 5v5.
C. 65 D. 137,
34.6. Choso phtic 2 =2 — 3t Tim mddun cta sO phic w = (14 i)z — Z.
A. 3. B. 5.
c. —4. D. V7.

34.7. Chohaisé phtic 2z, =1+ va z, = 2 — 3i. Tinh mddun ctia sd phute 2, + 2,.

A. V13, B. 5.
C. L D. 5.
34.8. Cho haisd phtic z =1+ 3i va w = 1+ i. Médun ctia s8 phtic 2. bang

A. 245. B. 2\2.

C. 20. D. 8.

34.9. Tim moéduncuasdphtc z=1+4 +i' +---+ " +---+7"° neN.
A. ‘z‘ — 2. B. ‘z‘ ~1.
C. ‘z‘ —1008. D. ‘z‘ — 2006.
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34.10.

34.11.

34.12.

34.13.

34.14.

34.15.

34.16.

34.17.

34.18.

Cho s6 phtic z thoa (2 4 7)z + i —! — 5— . Tim mddun ctia s6 phttc w =1+ 22+ 2°.
+1

A Ju]=4. B. [u]=247.

C. |u| =10. D. [u| = 100.

Cho s0 phtic z thoa méan diéu kién (1 — i)z + 4z = 7 — 7i. Tim modun cta sd phtec 2.

A. |o| = 3. B. | =5.

C. || =+5. D. || =3.

Cho 2 58 phitc thoa man z + (1 — 20)7 = 2 — 44. Tim mddun cua s phite 2.
A. | = 3. B. |o| = 5.

C. || =5. D. |o|= 3.

2
z / 2 .« A?
Cho s6 phttc z = a + bi théa man 3z + (2 — z)u = 7 —17i. Trén médt phang toa d9, di€ém biéu
z

dien cuia s6 phtic z 1a

A M(2-3). B. N(—2;3).
C. P(23). D. Q(—2:=3).
2
Cho s0 phtc z thoa man 5z(2 — i) +17 + 19 = 9@‘ Trén mat phéng toa do, di€m biéu dién

cua s phtic z = a + bi 1a

A. Q(4;3). B. N(3;—4).

C. M(—4;3). D. P(—3;4).

Cho sd phtic z = a + bi thoaman 2z.z — (5 + 7i) ‘zr = (17 +i)z. Trén mat phang toa d9, diém
biéu dién ctia s8 phtic z khac gdc toa do la

A. N(-12). B. P(2;—1).

C. Q(—21). D. M(1;-2).

2
z
Cho s6 phtic 2z thoaman (3 —i)z +24 +12i = (5+ z)u Ti s6 gitta phan thyc va phan ao la
A. =3 B. 3.

C.

\1!1\')
)
|
|

Cho s6 phtc z thoa man 2.z (6 — 8i) + (5 —7) ‘zr = —(23 + 73i)z. Ti sO gitta phan thuc va phan

o bang

A 2. B. 2.
5 7

C. 2 D. 3.

Cho céc s8 phttc 2 thoa (z —2 +i)(Z —2 — i) = 16. Biét rang tap hop cac diém bidu dién cac s&
phttc w = (1 —4)z + 2¢ la mot dwong tron. Tim ban kinh R ctia duong tron do.
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34.19.

34.20.

A r=+2 B. r=5.

C. r=42. D. r = 3.

Cho céc s8 phttc 2 thoa (2 —i)(z + i) = 9. Biét trong mat phang toa d6 cac diém biéu dién ctia
sO phttc w = (3 + 44)z + 2 4 i cung thudc mot duong tron c6 dinh c6 ban kinh 1a

A. r=5. B. r = 14.

C. r=23. D. r=15.

Cho cac s8 phtic z thda 2.z + 2(3 —i) +Z(3 +14) + 9 = 0. Biét rang tap hop cac diém biéu dién
cac s6 phttc w = 2i.z — 5i 1a mot duwong tron. Tim ban kinh R cta duong tron do.

A. 5. B. 1.
C. 2. D. 7.
Céu 35. Chohinh hop chitnhat ABCD.A'B'C'D’' ¢6 AB = AD =2 va AA' = 72 2 (tham khao hinh
vé bén). Goc gitta duong thang CA’ va mat phang (ABCD) bang £ o’
\
(e} ! y
A. 30°. 2 : ¥ 5
B. 45°. =
C. 60°. e N
D. 90°. B’ G
Loi giai tham khao.

Goéccantim1a A’ CA = a.

Vi day

/

hinh vuéng nén AC = ABV2 = 242 va tana = jé

=1= a = 45°. Chon dap an B.

Can nhé: “Gdc giita diong thang va mdt phing la géc tao béi né va hinh chiéu ciia né lén mit phang”.
B.1
B.2.

B.3. S dung hé thitc lugng trong tam giac dé€ tim goc (thuwong st dung tan).

Qde dinh gée gita dudng thing va mat phding

Tim giao difm AB N (P) = A (1)

Tim hinh chiéu H cua B 1én mat phang (P).

Dat ciu hoi: “Dwong nao qua B va vudng goc voi (P) ?

Traloi: BH L (P) tai H  (2) (néu chiea co thi dung)

Tt (1),(2), suy ra AH la hinh chiéu cia AB 1én mat phang (P).

—

Do d6 goc gitra duong thang AB va (P) la géc gitta AB va AH, chinhla géc BAH.

Bai tap tong b va md réng
Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh bang a (minh hoa nhu hinh bén). Géc giita

duong thang AB’ va mat phang (BDD'B’) bang D o
A. 60°. A f :
! B

B. 90°.
C. 45°. |

,Q‘LJ\: ------------- c
D. 30°. :

A
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35.2.

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C’'D’ (tham khao hinh vé bén). Tang gbc gitta duong

thang BD' va mat phang (ADD’A’) bang A

/!
3 . !. ) S
g V6. 7
3 ‘ L
A F- -——--
C. ﬁ l’,:/’,
2 L :i!”/
b, 32, A
6

Cho hinh hop chitnhat ABCD.A'B'C'D’ c6 AB = AA" = a, AD = 2a. Goi géc gitta duong chéo
A’ C vamat phang day (ABCD) 1a a. Khi @6 tan a bang

5
B. 5.
3
D. /3.

Cho hinh lang tru dtng ABC.A’B'C’ c6 ddy ABC"latam gidc vudng cantai A, AB = AA' =a
(tham khao hinh vé bén). Tinh tang ctia géc gitta duong thang BC’' va mat phang

Y 4
5
5 V6
3
c. 2. 4
o V3
3

Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC' 1a mot tam gidc vudng can tai B, AB = a,
BB’ = av/3. Géc gitta duong thang A’ B va mit phang (BCC'B’) bang

A. 30°.

B. 90°.

C. 60°.

D. 45°.

Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Goi O’ 1a trung diém ctia cia A’ C’. Tinh tana véi «
la goc taoboi BO' va mat phang (ABCD).

A. V3.

B.
C.
D.

e
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35.7.

35.10.

35.11.

Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ canhbang a. Goi M, N lan luot la trung diém ctia canh
AC va B'C’, « la géc gitra duong thang MN va mat phang (A’ B'C'D’). Gi tri sina bang

AL
2

5 25
5

o 2
2

o V5.
2

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 canh AB = a\/g, AD = a\/g va AA" = 2a+/2. Tinh
cosin ctia goc gitra duong thang B'D va mat phang (B'D'C).

A2
38
B. [~
3
C. |~
6
3
11

Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D’ ¢ canh bang a, goi « 1a goc gitra duwong thang A'B va
mat phang (BB'D’'D). Khi &6 sina bang

A V3.
4

B Y3
2

c ¥
)

D. <.
2

Cho hinh chép S.ABC cé SA vudng géc véi mat phang (ABC), SA = a2, tam giac ABC vudng
cantai B va AC = 2a (minh hoa nhu hinh). Géc gifta duwong thang SB va mit phang (ABC) bang

A. 30°. ]
B. 45°.
C. 600 '1:,L__"_'-___,_______,____,______‘ c

D. 90°.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a\/g, AD = a, SA vuong gbc

v6i ddy va SA = a (minh hoa nhu hinh bén dwdi). Géc gitta duwong thang SC va mat phang
(SAB) bang
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35.12.

35.13.

35.14.

35.15.

A. 90°.
B. 60°.
C. 45°.
D. 30°.

Cho tit dién déu ABCD cé canh bang a (minh hoa nhu hinh bén). Cosin gdc gitta duong thang

AB vamat phang (BCD) bang A
NRES
2
g V3.
3
C. 1.
b V2.
3

Cho hinh chép S.ABC c¢6 cac mat ABC va SBC la cac tam giac déu va nam trong hai mat
phang vuéng gdc véi nhau (minh hoa nhut hinh bén). Géc gitta duong thang SA va mat phang
(ABC) bang

A. 45°.
B. 75°.
C. 60°.
D. 30°. .

Cho hinh chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuong canh a, SD = a va SBD vudng goc voi
mat phang day (minh hoa nhu hinh bén). Géc gitta duong thang SA va mit phang (SBD) bang

A. 45°.
1
B. arcsin—-
4
C. 30°.
D. 60°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng. Mdt bén SAB la tam gidc déu c6 duong
cao SH vudng goc véi (ABCD) (minh hoa nhw hinh bén). Goi « 1a géc gitta dwong thang BD
va mat phang (SAD). Gid trj ca sin a bang

A YO
4

B. L.
2

o %3
2
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35.16.

35.17.

35.18.

35.19.

35.20.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc voi mat
day va SA = 2a. Goi M la trung diém cua SC (minh hoa nhu hinh bén). Goi « 1a goc gitta
duong thang BM va mit phang (ABC). Gia tri cua cosa bang ¢

A V7
14

B. 1.

o V5
7

b 2L |
7 B

Cho te dién ABCD c6 tam giac BCD déu canh a, AB vudng goc voi (BCD), AB =2a va M
la trung diém doan AD (minh hoa nhw hinh bén). Goi ¢ 1a géc gitta dwong thang CM véi mit
phang (BCD). Khi d6 gia tri ctia tan ¢ bang A
A. 1.

23

EALH
3

N}

B.
C. 2

J6

D. —-
3

Cho hinh chép ¢ gidc déu S.ABCD c6 tat ca cdccanh bang a. Goi M 1a trung diém SD (minh

hoa nhu hinh bén). Goi « 1a géc gitta dwong thang BM va (ABCD). Khi d6 tana bang

\/5 i
)
|

|
|
|

o Nw p
= N
ot

3

Cho chép S.ABC c6$4 vudng goc voi day, tam giac ABC vudng tai B. Biét SA = AB = BC
(xem hinh vé). Géc gitta duwong thang SB va mat phang (SAC) bang
A. 30°.
B. 45°.
C. 60°.
D. 90°.

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can tai B, AB=a, SA 1L AB, SC 1 BC,
SB =2a. Goi M, N latrung diém SA, BC. Goi « la gbc gitta MN véi (ABC). Tinh cosa.

A. cosa =1.

B. cosa = —-
3

C. cosa =0,5.
D. cosa = @
5
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Cau 36. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD cé @6 dai canh day bang 2 va d6 dai canh bén bang 3
(tham khao hinh v&). Khoang cach tir S dén mét phang (ABCD) bang

A 7.

B. 1.

D. V11

C. 7.

mi .?.El‘ &l‘?

Goi O la tam cua day thi d[S,(ABCD)] = SO.

AC_n2_ o

Tacéd OA =
2 2

a SA=3nén SO =

V42 —04* =+/3* —2 = 7. Chon dép 4n B.

Khodang edch tiv mét diem dén duong thding

Ti 36 khoang edeh (tie diém dén mdt)

Bai todn 1. Cho tir dien SABC c6 SA L (ABC).
Tinh khoang cich tir diém chin A dén mat (SBC).

S

« B1. Tim giao tuyén cuia mat bén va mat day.
(SBC)N(ABC) = BC.

Bai todn 2. Tinh khodng cdich tiw diém M (khong
phii la chdn dwong cao) dén mdt phing (P).

M (diém ci)

A chin dwong cao (diém méi)

I
(diém y<

Co6dqua M vadn(P)=1 Dung MH 1 (P).

Suy ra: d(M,(P)) = MH (khd tim). .
~___rdiémci
~ [AH L BC Py
» B2 Dunghinh, . o = AL L(SBOY"  pg g6 |dM;(P)) = (A (P)| (b todn 1
‘/ A2 7.
Suyra d(A4;(SBC)) = Al diéin cit > digmmoi

Khodang cich giia hai duéng ehéo nhau va
vuéng gée nhau la dé dai doan vuéng chung

va khiéng vuéng gée nhau

Cho hinh chép S.ABC' cé ddy la tam gidc vudng cin
tai A, mdt bén (SBC) la tam gidc déu va nam trong
mdt phing vudng géc véi mdt phing ddy. Xdc dinh
khoing cich giita hai dwong thing SA va BC.

Dé dang chiig minh dwoc BC L (SHA).
= BC 1 SA. Tt chan H, dung HK 1 SA vacé

Cho hinh chop S. ABCD c¢6 SA L (ABCD). Tinh
khodang cdch giita canh bén SB wva canh thudc mat
phing diay AC.

« B1. Tim giao diém: SBN(ABCD) = B.

AH 1 d

AK 1 SH’
d(AC,SB) = d(AC,(SHB)) = d(A,(SHB))

«B3. Stt dung bai toan 1= d(A,(SHB)) = AK.

e B2. Qua B, dung d || AC va

HK 1 BC. Suy ra: d(SA,BC) = KH.
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6.1.

W
=2

(O3]
=)
W

W
=2

Bai tap trong b va md réng
Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Biét SA vudng goc voi day va SA=a
(tham khao hinh v&). Khoang cach tir diém A dén mit phang (SBD) bang

A.

Sl Sy

o
23
a2
6

D.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh bang a, SA vuong géc véi mat phang
(ABCD). Biét goc gitta SC' va mit phang (ABCD) bang 60° (tham khao hinh vé). Khoang cach
tir diém B dén mit phang (SCD) bang

N3
5}
w2
2

A.

B.

C.

D.

Cho hinh chép S.ABC' c¢6 day la tam gidc vudng o A, biét SA 1 (ABC) va AB = 2a, AC = 3a,
SA = 4a (tham khao hinh v&). Khoang cach tir diém A dén mit phang (SBC') bang

12761

29
Cho tt dién ABCD c¢6 canh AD vudng goc voi mat phéng (ABC), AC =AD =4, AB =3,
BC =5 (tham khao hinh v&). Khoang cach tir diém A dé&n mat phang (BCD) bang

12 D
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(O3]
=)
)]

w
o
=)

(O3]
=)
N

W
(=)}
0o}

o —

Hinh chép S.ABCD c6 dy la hinh thoi canh a, géc BAC = 60°, SA vuéng gdc véi mat phang
(ABCD), géc gitta hai mit phang (SBC) va (ABCD) bang 60° (tham khao hinh v&). Khoang
céch tir diém A dén mat phang (SBC) bang

NI
3
B. 2a.
3a
i
D. a.
Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD la hinh vuéng canh bang 1. Tam giac SAB déu va nam
trong mat phang vudng goc véi mit ddy (ABCD) (tham khao hinh vé). Khoang cach tir diém B
dén mat phang (SCD) bang

C.

A 1.

g V2L
3

c. .

Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng tam O canh a, mat bén SAB la tam giac
déu va nam trong mat phang vudng gdc véi ddy (tham khao hinh vé&). Khoang céch tir trong tam
G ctia tam gidc SAB dén mat phang (SBCY) bang

N3
6
a5

3
2N 2a
9

A.

/A//

D. &

21
21

Cho hinh chdp tam gidc déu S.ABC c6 SA =2a va AB = 3a. Goi M la trung diém SC (tham
khao hinh vé). Khoang cach tir diém M dén mit phang (SAB) bang

A. 3v2l a.
14

B. 3 3a.
2

C. 3\/5 a.
4
V21

D. 37 a.
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6.9.

36.10.

36.11.

36.12.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch@ nhat AB =a, AD = 3. Canh bén SA
vudng goc véi day va SA = 2a (tham khao hinh vé). Khoang céch tir diém C' dén mat phang
(SBD) bang

2a\/§ .

A.
19
2a
B. 2%
J5
o a5
2
D. “\/E-
19

Cho hinh phwong ABCD.A'B'C'D’ cé tat ca cac canh bang a (tham khao hinh vé&). Khoang cach
tlr trong tdAm G ctia tam giac A’ BD dé&n mat phang (CB'D’) bang

D’ A’
A 2a
" 81 c, /. B
2a+N 3 S
B. \/_ ! i
3 /’ : ////’
// : /Pé//
- 203 ; ey ke
. 9 : /// D/J;/’_/_/ _____ SO
’ -7 S ’ A
/,, ’,, \V\/\
D a\/g
18 C B

Cho tix dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vuong géc voinhauva OA = OB = OC = a (tham
khao hinh vé). Khoang cach gitra hai duong thang OA va BC bang C

A.

—a.

D.

—a. 2
2 A

Cho hinh lang tru déu ABC.A"B'C’ c6 tét ca cac canh béng a. Goi M 1a trung diém cta canh
BC (tham khao hinh bén). Khoang c4ch gifta hai duong thang AM va B'C la

A. a\/g. R T
5. 2. G
2
C. la.
2
)
A
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36.13.

36.14.

36.15.

36.16.

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh SA = a va vudng goc vdi
mgt day (ABCD) (tham khao hinh bén). Khoang cach gitta hai dwong thang SC va BD bang

a3.
4

a6

B. —-
3

A.

c. &
2

a6
6
Cho hinh chdép S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng canh a, SA = a va SA vudng goc voi ddy (tham

D.

B.
2

o a2
3

o 2.
4

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC' la tam gidc vudng tai B, AB = 3a, BC = 4a. Canh bén
SA vudng goc véi ddy. Goc tao bdi gitta SC va day bang 60°. Goi M la trung diém cua AC
(tham khao hinh bén). Khoang céach gifta hai duong thang AB va SM bang

W ¢

2

10a\/§ .
J79

C. —-

D. 5a\/§ .

Cho t& dién déu ABCD canh bé“mg a. Goi M 1a trung diém caa CD (tham khao hinh bén).
Khoang cach gitta hai duwong thang AC va BM bang

A. “\/5-
11

5 02
3

C. “‘/5-
3

D, %@
2
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36.17.

36.18.

36.19.

36.20.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, canh bén SA = a\/g, mat bén
SAB la tam giac can dinh S va thudc mat phang vudng géc véi mit phang day (tham khao hinh
bén). Khoang cach gita hai duong thang AD va SC béang

2a\/g
—
4a\/g
—
aV15
—
2a\/ﬁ
—
Cho hinh chép S ABC c6é day ABC latam giac vudng tai B, AB = a, canh bén SA vudng goc

voi mat day va SA = a2 Goi M la trung diém cua AB (tham khao hinh bén). Khoang cach
gitta hai dwong thang SM va BC bang

A.

D.

D.

3
w2
2

Cho hinh chdép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a va hai diém M, N lan luot la trung diém
AB, AD. Tam giadc SAB déu va nam trong mit phang vuong goc véi ddy (tham khao hinh vé).
Khoang cach gitta hai duwong thang SM va NC bang
3a

i

B. a.

o sa.
10
D. 350 :

10
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD lahinh chttnhat, AB = a, AD = 2a, SA vudng gbc voi
mat phang day va SA = a (tham khao hinh vé). Goi M 1a trung diém ctia CD. Khoang cach
gitta hai duwong thang SD va BM bang

N

A.

A.
21
2a\/£
B. :
21
C. 20\7 :
7
o, T
7
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Cau 37. Trong khong gian Ozyz, mat cau co tam la goc toa d¢ O va di qua diém M(0;0;2) c6 phuong

trinh la
A 2+ + 27 =2 B. 2° +y’ 4+ 2" =4.
C. 224+ +(z-2) =4 D. 2 +y" +(z—-2) =2.

mi .?.El‘ &l‘?

Ban kinh ctia mét cau la MO = 2, va do c6 tam ¢ O(0;0;0) nén c6 phuong trinh 1a

2’ +1y° + 2° = 4. Chon dap 4an C.

Oiét phuong trinh mdt cau
o Tam I(a;b;c)
« BK:R

@ Dang 2. Viét phuong trinh mdt ciu (S) c6 tam I va di qua diém A.
i L (S e Tam I o Y
wong phdp: (S): . BK:R—IA

® Dang 3. Viét phuong trinh mdt cdu (S) c¢é duong kinh AB, véi' A, B cho trudc.

« Tam I |, trung diém cia AB.
Phwong phiap: (95): B
Phirong phip: (5) e BK:R= %AB 4

@ Dang 4. Viét phuong trinh mdt ciu (S) c6 tdm [ va tiép xiic vé6i (P).
e Tam I
+ BK:R=d=d[l;(P)]

S):|(x—a)’ +(y—b) + (2 —c)* = R?|.

® Dang1. Coban (S): {

Phuong phdp: (S) : {

» Ciannhé: (Oxy): 2 =0, (Oyz):y =0, (Oxz): z = 0.
® Dang 5. Viét phuong trinh mét-cau (S) c6 tam I va cdt mdt phing (P) theo giao tuyén la mot

duong tron c6 ban kinh 1.
e Tdm I
« BK:R=\dI;(P))+r* /AN

> Cin nho: Chu vi duwong tron C = 2mr va dién tich S = wr®,

Phuong phdp: (S) : [

® Dang 6. Viét phuong trinh mdt cdu (S) tdm I va tiép xiic vdi duong d.

. i (S o Tam I R
Phueong phip: (5):1, pre. p — g(r.ay d

H
Néu I(a;b;c) = d(I;0z) = b* + ¢, d(I;0y) =a’ + ¢, d([;0z2) =+a* +b°.
@ Dang 7. Viét phuong trinh mdt ciu (S) c6 tam I va cit duong thang d tai hai diém A, B.

e Tam I
Phuwrong phdp: (S) : I ABY - @
. BK.R\/d (I:(P)) + ] N

2
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Bai tap trong b va md réng

W
N
Y

Trong khéng gian Ozyz, mat cau c6 tim I(1;1;1) va dién tich bang 47 cé phuwong trinh 1a
A -1 4+@y—-17+(-1"=

B. (z+ 1) +(y+1) +(z+1) =

Col@+1) ++1) +(z+1) =

D. (-1’ +(y—17+(-1"=

Trong khong gian Ozyz, mat cau (S) co tam cé tam [(1;—3;2) va di qua diém A(5;—1;4) la

W
N

A (=1 +(@y+37 +(2— 22=\/£

B. (¢ +17 +(y—3) +(z+2) =@

C. (z+1’+(@y—3"+(+27"=

D. (z—17+(y+3) +(z—2) =24.

Trong khong gian Ozyz, cho hai diém 7(1;1;1) va A(1;2;3). Phuong trinh ctia mét cau c6 tam [

W
N
W

va di qua diém A la

A (z+17+@w+1" +(z2+1)7° =29.

B. (z—17+—-1"+(2—1°=5.

C. (-1 +(y—1"+(z—1)7 =25.

D. (z+1° +(y+1°+(z+1)° =5.

Trong khong gian Ozyz, cho diém M (1;—2;3). Goi I 1a hinh chiéu vudng goc ctia M trén truc

W
N

Oz. Phuong trinh nao dudi day 1a phwong trinh mat cau tam I ban kinh /M ?
A (z—17 +32 + 2 =13

B. (z—1°+¢* +2° =13.

C. (z+1+y*+2"=1T.

D. (z+1 +y* +2° =13.

Trong khong gian Ozxyz, cho hai diém A(2;1;1), B(0;3;—1). Mat cau (S) duong kinh AB ¢6
phuong trinh la

A P+ (y—2°+2*=3.

B. (z—1 +(y—2)7 +2° =3.

C(z-1"+(y—2 +(¢+1) =09

D. (z—17+@y—27+2"=09.

Trong khong gian Ozyz, cho diém I(1;—2;3). Hoi phuwong trinh nao sau day la phuwong trinh mat

W
N
9]

W
N
=)

cau (S) cétam I va ti€p xuc véi truc tung Oy.

A (z—-17+(y+

B. (z—17 +(y+2)°+(2—3) =10
C. (z+1°+(y—2)7+(2+3)* =10.
D. (z—1°+(@y+2°+(z-3=9
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37.7.

W
N
o]

W
N
Ne]

37.10.

37.11.

37.12.

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat cau (S) c6 tim I(1;2;3) va tiép xtic véi mat phang
(Ozxy) la

A (z+1°+y+2°+(z+37=0.
B. (z—1"+(y—2°+(z—3) =14
C. (z+1°+(y+20+(2+3) =14.
D. (z—1°+(y—2*+(2—3)° =0.

Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2;1;1) va mat phang (P):2z —y + 22+ 1= 0. Phuong
trinh cua mat cau tam A va tiép xac véi (P) la

A (=27 +(@y—1"+(=—1=9.
B. (z—2)+@y—-1"+(-1"=2.
C. (-2 +(@y—1"+(z—-17=4.
D. (z—2) +(y—17+ (2 — 1) = 36.

Trong khong gian Ozyz, biét mat phang (P): 1 +2y — 2 —6 =0 cat truc Oy tai A va (P) cat
r+1 y—4 2+2

duong thang d : tai B. Phuong trinh mat cau c6 tam A va ban kinh 4B

—2
la
A 2P+ (y—37+2"=09.
B. 2% +(y+3)° +2* =3.
C. 2 +(y—3+2" =3.

D. z° +(y+3)° +2° =3.

Trong khong gian Ozyz, chotam giac ABC vé6i A(2;2;0), B(1;0;2), C(0;4;4). Phuong trinh mat
cau ¢ tam A va di qua trong tam G cta tam giac ABC la

A (z-2°+@y—2"+" =4

B. (z+2) + (y+2)° +2°=25.

C. (z—2)+(y—2) +2* =16.

D. (z—2)"+(y—2)°+2" =5

Trong khong gian Ozyz, cho hinh binh hanh ABCD c6 A(1;2;—1), B(2;—13), C(—3;5;1).
Phuong trinh mdt cau tdam D va di qua diém 4 la

A (24" +(y—8) + (2 —5)° = 64.
B. (z+4) + (y—8)* + (2 + 3)* = 65.
C. (z—4) +(y+8) +(2—3)" =64.
D. (z+4) + (y+8)* + (2 +5)° = 65.

Goi I 1ahinh chiéu ctia M (3;—1;—2) 1én mat phang (Ozy). Phuong trinh nao sau day la phuwong
trinh mat cAu tAm I ban kinh IM.

A -3V +@y+1)"+(z+2° =4
B. (x -3 +(y+17+2" =4.
C. (z=3+@w+1)’+(z+2)" =2
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37.13.

37.14.

37.15.

37.16.

37.17.

37.18.

D. (z -3 +y" +2° =4.
Trong khong gian Ozyz, cho diém I(1;1;1) va mat phang (P): 2z + y + 2z + 4 = 0. Mat cau (S)
tam I cat (P) theo mot duwong tron ban kinh r = 4. Phuong trinh ctia () 1a

A. (2 =17 +(y—17 +(z—17 =16.
B. @—1)+(y—1+(z—-1) =
Cl@—1+-1 +(-1)=

D. (z—17 +(y -1 + (2 —1)* = 25.
Trong khong gian Ozyz, viét phuong trinh mat cau (S) c6 tim I(—2;3;4) biét mat cau (S) cat
mat phang toa dd (Ozz) theo mdt hinh tron giao tuyén c6 dién tich bang 167.

A (42 +(y—3) + (2~ )2=25
B. (2 +2) +(y—3) +(2—4) =
C. (z+27+(y—37 +(z—47 = 16.

D. (z+2) +(y—3) +(z—4) =

Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S): (z —1)* + (y —1)° + (2 —1)° =25 cb tam I va mat
phang (P): x + 2y + 2z + 7 = 0. Thé tich ctia khdi nén dinh I va dwong tron ddy 1a giao tuyén
ctia mat cau (S) va mat phang (P) bang

A. 127.

B. 48m.

C. 367.

D. 24r.

Trong khong gian Ozyz, cho mét cau (§) cé tam I(—2;3;4) vabiét (S) cat mat phang (Ozz) theo
mot dudng tron giao tuyén c6 dién tich bang 167. Dién tich xung quanh ctia khdi nén cé dinh la
I va duong tron déy la giao tuyén ctia mat cau (S) va mat phang (P) bang

A. 127.

B. 20m.

C. 24m.

D. 36m.

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mét cau di qua hai diém A(3;—1;2), B(1;1;—2) va cd tam
thudc truc Oz 1a

A 2" +y +2°—22-10=0.

B. (z—17 +y +2° =11

C. 22 +(y—17+2 =11

D. 2" +y +2 -2y —11=0.

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat cau (S) di qua hai diém A(2;1;0), B(—2;3;2) va cd
tam I nam trén duong thang d : xT—l = % = % la

A (z+1)+Yy+1)" + (-2 =1T.

B. (z -1 +(@y+17°+(2-2)=0.

C. (z—17+@y—17+(z—2) =5.
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D. (z+1) +(y+1° + (2 +2)° =16.
37.19. Trong khéng gian Ozyz, mat cau (S) c6 tam I(5;6;8), cat truc Oz tai A, B sao cho tam giac
IAB vuong tai I c6 phuong trinh la

A. (z =5+ (y—6)" + (2 — 8)* = 200.
B. (z—5) +(y—6) + (2 —8)* = 20.
C. (z—5)"+(y—6)" + (2 —8)" = 100.
D. (z—5) +(y—6)" + (2 — 8)* = 10.
37.20. Trong khéng gian Ozyz, mét cau (S) di qua diém O va cat cac tia Oz, Oy, Oz lan luot tai cac
diém A, B, C khac O thoa man tam giac ABC' c¢6 trong tam la diém G(2;4;8). Toa d tam cua

mat cau (9) la

A, |2.8.16)
3’3" 3

B. (1;2;3).

c |2
Cau 38. Trong khong gian Ozyz, duong thang di qua hai diém A(1;2;—1) va B(2;—1;1) ¢ phuong

wl»-lk
ooloo

3’
D. (3;6;12).

trinh tham so la

z=1+2¢ =1+t =1+t r=1+1¢
A jy=2-3t . B. yy=2-3t. C. jy=-3+2¢. D. jy =1+2¢.
z2=—1+2t z=1+2t z2=2—t z2=—t
ML’ 0?.[! &l’?

Ta c6 AB = (1;—3;2) 1a vector chi phuong ctia duong thang, né di qua diém A(1;2;—1) nén cé phuong

r=1+1
trinh tham s6la {y =2 — 3¢t , ¢t € R. Chon dap an A.
z=—-1+4+2t

o Déviét phuong trinh duong thing, ta cin tim mot diém di qua va mot vécto chi phuong.

x:xo+a1t
d:qy=y, +at, (tcR).

—_— z:zo+a3t

PESTEE
|» VICP: i, = (a;a,:a,)
T—x, Y-y,  z—2z

d: =, (a,a,a, = 0).

17273

a, a, CL3

o Mot s6'dang viét phuong trinh mét phing thuong gdp (tham khao):
Dang 1. Viét phuong trinh tham s8 va chinh tac (néu cé) ctia duong thang d di qua A va B.

» Qua A (hay B) B
« VICP: i, = AB /
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Dang 2. Viét phuong trinh duong thang d dang tham s& va chinh tac (néu c6), biét d di qua diém
M va song song v6i duong thang A.

* Qua M(z;y,;2,) us

« VICP:i, =i, M d

Phuwong phédp. Taco d :

Dang 3. Viét phuong trinh duong thang d dang tham s& va chinh tac (néu c6), biét d di qua diém
M vavudng gbc véi mat phang (P): az + by + cz +d = 0.
e Qua M

« VICP: i, =i, = (abc)

Phuwong phép. Taco d :

Dang 4. Viét phuong trinh tham s& va chinh tac ctia duong thang d 1a giao tuyén ctia hai mat

phang (P) va (Q) cho trudc. r
. Qua A= (P)N(Q) A

Phuwong phédp. Taco d : - oL
« VICP:d, =[1,,7,]

Dang 5. Viét phuong trinh tham s& va chinh tic (néu cd) ctia duong thang d di qua diém M va

vudng géc véi hai duong thang d,, d, cho trudc. . —
JT“% j e
o/

4,

Dang 6. Viét phuong trinh duong thang d qua M va song song véi hai mat phang (P), (Q).
e Qua M

Ph g phap. Taco d : . >
Hon ap- taco . VTCP:ud:[nP,n

al
Dang 7. Viét phuong trinh duong thang d ‘qua M, vudng goc d’ va song song mit (P).
Phuong phép. Tacé d : ; M .

o VICP: 4, = [u,,7,]
Dang 8. Phuong trinh duong thang d nam trong mat (P), song song mat (Q) va qua M.
Phuong phép. Tacd d : ; * Qua M

« VICP:u, =[n,,n

pr T

o

Bai tap tong b va md réng

38.1. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duong thang d di qua hai diém A(1;2;—3), B(3;—6;1) la
A x—2:y—i—2:z—l—1. B.x—lzy—2:z+3.
—1 4 -2 3 —1 1
C.x—3:y—l—6:z—1. D.x—?):y—l—l:z—l.
1 —4 -2 1 —4 2
38.2. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh trung tuyén AM caa tam giac ABC véi A(3;1;2),

B(—3;2;5), C(1;6;—3) la

zr=1+1 r=1—4t
A jy=-1-3t. B. jy =—-3+ 3t.
z=8—4t z=4—-1t
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93}
[0}
08}

o
@

93}
Q@
g1

W
(o]
=)

93}
Q@
|

T =3—4t =143t
C. jy=1+3t. D. jy=-3+14t.
z2=2—1 z2=4—1

Trong khong gian Ozyz, chotam gidc ABC c6 A(—1;3;2), B(2;0;5) va C(0;—2;1). Phrong trinh
trung tuyén AM cua tam gidc ABC la
r—1 _y+3 z2+2

r+1 y—-3 2-2

A. B.
—2 —2 —4 2 —4 1
C.x—2:y+4:z—1. D. x+1:y—3:z—2.
-1 3 2 2 —4 1

Trong khong gian Ozyz, phwong trinh duong thang d di qua diém M(1;3;4) va song song véi

truc hoanh la

r=1+1 z=1
A jy=3 . B. yjy=3+1¢.
2 =4 z=4
z=1 z=1
C.yw=3 . D. jy =3
y=4—1 y=4+t

Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(0;—1;3),. B(1;0;1), C(—1;1;2). Phuong trinh duong
thang d di qua diém A va song song véi BC la

A Loyl 273 g f-l_y_z71
2 1 1 —2 1 -1
r _y+l z-3 D t—1 _y_=z—-1

-2 1 1 -2 11
Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duong thang di qua diém M(2;—1;0) va song song véi
: —2 1
du(‘mgthéngd:%:y—2:z+ c6 dang
A2yl 2 B r-2_ytl_z
1 —2 3 ) -1 1
c f-2_ytl_=z p. 2Ff2_y-1l_ =z
1 -2 3 ) 1 -1

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duwong thang di qua A(1;2;—3) va vudng gdc véi mat
phang (Oyz) 1a

r=1+1 r=1+1
A jy=2+72t . B. jy=2-2¢
z=-3—-3t z=-3—-3t
r=1+1 r=1-—t
C.jy=2 . D. jy=2+42t
z=-3 z=-3—-3t
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38.8. Trong khong gian Ozyz, duong thang di qua diém M(2;1;—4) va vudng gdéc véi mat phang
(P):2z +2y— 32— 8 =0 c6 phurong trinh la

A x+2:y+2:z—3. B. x—2:y—1:z+4.
2 1 —4 2 2 3

C. x—2:y—1:z+4. D. x—2:y—2:z—|—3.
2 2 -3 2 1 —4

8.9. Trong khong gian Ozyz, duong thang di qua diém A(2;—3;4) va vudng goéc véi mat phang
(P):z—3y+5 =0 c6 phrong trinh la

r=2+1t r=2+1t
A jy=-3-3t. B. jy =-3—-3t.
z =445t z=4
r=1+2t r=—-24+1t
C. jy=-3-3t. D. jy=3-3t
z =4t z=—4

38.10. Trong khong gian Ozyz, viét phuong trinh duong thang d diqua diém M (2;1;—5), dong thoi
vudng goc vdi hai vécto d@ = (1;0;1) va b — (4;1;—1).

t—2 y—-1_ z+4+5 r+2 y+l z-5

A. = B.
-1 5 1 -1 5 1
C. x+2:y—|—1:z—5. D. x+1:y—5:z—1‘
1 -5 -1 2 1 -5
38.11. Cho M(—1;1;3) va hai duwong thing dlzx;1: y—;—?):z;l; dQ:x—li_lzgzij Phwong

trinh duong thang di qua M, dong thoi vudng goc véi d, va d, 1a

r=—-1—1 z=—t
A jy=1+1t . B. jy=1+1¢.
z=1+3t z=3+t
r=—-1—t r=—-1-1
C.yy=1-1¢ . D. jy=1+t
2=3+1t z2=3+1

38.12. Viét phuong trinh duong thing di qua A(2;—1;5), dong thoi song song véi mat phang

1 _
(P):2z +y +2z—1=0 vavudng goc véi duong A:%:i:u~

-1 3

A x—2:y+1:z—5. B. x—|—2:y—1:z—|—5.
-5 2 4 -5 2 4

C. x+2:y—1:z—l—5. D. x—5:y—|—2:z—l—4.
5 -2 —4 2 -1 5

38.13. Trong khong gian Ozyz, duong thang di qua M(1;—1;2), song song dong thoi voi hai mit phang
(P):x—y+2z—1=0va (Q):z+2y—3z+ 3 =0 codphurong trinh
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r—1 y+1 2-2 r—1 _y+1 2z2-2

A. . B.
-1 5 3 1 bt -3
C.:c—i—lzy—l:z—l—Q. D.x+1:y—5:z—3.
1 5 3 1 -1 2

38.14. Trong khong gian Oxyz, cho A(1;2;3), B(—3;5;7), C(—1;—4;—1). Viét phuong trinh duong
thang vudng goc véi mat phang (ABC) tai trong tAm G cta tam giac ABC.

r—1 y+1 243 c+1 _y—-1_ 2-3

A. B.
2 —4 ) 2 4 )
C. x—lzy—l—l:z—l—?). D. x—l—lzy—l:z—?).
2 4 ) 2 —4 )
38.15. Trong khong gian Ozyz, viét duong thang A nam trong mat phang (P):2z —y — 2z +4 =0 va
: -1 2 , . -
vudng goc voi duong the“mgd:%:yT:Z—i_3 - Biét A di qua diém M(0;1;3).
A Loyl 273 g L_y-l_z-3
1 -1 1 1 1 1
¢ _y+l z+3 D Z y+1 2+ 3
1 -1 1 11 1

38.16. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duong thang d qua A(1;2;3), dong thoi d cat va vudng
gbc vdi truc hoanh Oz 1a

z=1 rz=1

A jy=2 B. jy=2+2¢.
z=34+3t z=34+3t
r=1+1 r=-—1

C. jy=2 . D. jy=-2 .
z2=34+3t z=—-3+3t

-2 y+1 2z+1
-1 -1
Duong thang A nam trong (P), cat d va vudng goc véi d cé phuong trinh 1a

38.17. Trong khong gian Ozyz, cho duong d : ° va mat (P):2z+y—2z=0.

r=1+1 r=1-1
A jy=-2 . B. jy=-2
z=—1 z=—1
r=1-—1 r=1+4+1
C.jy=—-2+t. D. jy=-2
= —t 2z =

38.18. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(2;0;0), B(0;3;0), C(0;0;4). Goi H la tryc tam tam giac
ABC. Tim phuong trinh chinh tac ctia duong thang OH.

= B.

b |

Sy wWIR

=Z. D.

DO |

¥
4

¥
3
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Céu 39. Cho ham s6 f(z), do6 thi cia ham s6 y = f/(z) la dudng cong nhw hinh bén. Gia trj I6n nhat
y

ctia ham s6 ¢(z) = f(2z) — 4z trén doan —2;2 bang

A. f(0).

B. f(-3)+6

C. f(2)—4

D. f(4)—8
Lo giai tham klao. y

TE —2;2]

bit t =20 ———t €[-3;4].
Ham s6 trd thanh h(t) = f(t) — 2t, Vt € [-3;4].

Tacd: h'(t)=f(t)-2, W) =0< ft) =2 = i 2, Vi € [—3;4].

T bang bién thién, suy ra:

3
——

-3 0O z\y z

-3 0

h'(t
max h(t) = h(2) = f(2) — 4. :
Chon dap an C. h(t)

Bai tip ticong tie vd md ring

| [N V]

+ 0+ —~
/f(Q) 4\

39.1. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R c6 d6 thi y = f'(z) cho nhw hinh vé duéi day. Dat

g(z) = 2f(z) — (z +1)°. Ménh dé nao dudi day dang ?
A. min g(z) = g(1).
B. max g(z) = (1).

C. max g(z) = ¢(3).

D. 7 max g().

nhat ctia ham s6 y = f(z) + =2’ — z bang \ ! /
9 9 -1 O 1 2/ a
A fQ)+=. B. f(—1)+=- e
3 3
2 2 v
C. —- D. f1)——-
3 -2
AN . / \ ~ 7 \ A ’ 31’.2 3'7; 4 . 2
39.3. Cho d6 thi y = f'(z) nhu hinh vé. Xét ham s6 ¢(z) = f(z) - — — —— + — 4 20. Gi4 tri nho

nhat ctia ham s8 g(z) trén doan [—3;1] bang

g(=1).
1)

N w »
o

(
(=3).

<

O

9(=3) + 9(1).

3 4 2
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39.4.

Choham s y = f(z). Cébang xét ddu dao ham nhu sau:

x | —00 -3 1 3

f(x) — O + O - O +

Bat phuong trinh f(z) < " 4m dung Vz € (0;2) khi

A. m > f(0)—1. B. m> f(1)—=.
€
C. m > f(0)—1. D. m> f1)—=.
€

Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f'(z) c¢6 d6 thi nhu hinh vé bén duéi. Tim cac gid tri ctia m

dé m < 2f(x +2)+ 2° + 42 + 3 nghiém dung Vz € (—3;+00). yh

A. m>2f(0)—1.

B. m <2f(0)—1. -

C. m <2f(-1).

D. m >2f(-1).

Cho ham s6 y = f(z). Ham s8 y = f'(x) c6 d6 thinhw hinh vé bén. Tim m d€ b4t phwong trinh

m > 2[f(z + 1)~ 22] — 2 — 4 nghiém diing V4 € [~4;2]. ey |
A m >2f(0)—1. // 4 /}{
B. m > 2f(~3) — 4. BRERNE
C. m>2f(3)—16. ERCENE
D. m >2f(1) - 4. .

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé. Goi S 1a tap hop tat ca céc gid tri

nguyén cua tham s m dé€ phuong trinh f(sinz) = 3sinz + m c6 nghiém thudc khoang (0;).

Tong cac phan tir ctia S bang y
A. 9. -{3
B. —10. |
. N
C. —6 1 }
1 o , ,
o [
Cho ham s6 y = f(z) c¢6 d6 thi nhu hinh bén dwdi. Cé bao nhiéu sd nguyén ctia tham sd m dé
1
phuong trinh 3 f [g + 1] + 2 = m cé nghiém thudc doan [—2;2] ? y
6
A. 8.
B. 9. —2 0 X
12|
C. 10.
D. 1. -
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39.9.

39.10.

39.11.

39.12.

39.13.

39.14.

Choham s8 y = f(z). Hams6 y = f'(x) cdbang bién thién nhw hinh bén dwdi. Bat phuong trinh

f(z) < 3" +m conghiém z € (—2;2) khi 0 | . 3 AW
A. m > f(=2)-3. 7 ; 5 : E
B. m > f(2) - 3¢”. f(x) 3 3
C. m > f(2) — 3¢”. / \/
D. m > f(—2)—3. 1 !

Cho ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé. Ham s6 y = ‘f(? sinz) — 4 sin x‘ o gid tri 16n nhat

trén khoang (0;7) bang

A T / \
B. 5. —1 12

8y

C. 6. '
D. 4. =2l :

Cho ham s6 y = f(z) ¢4 d6 thi ham s6 nhu hinh vé. Ham s8 y = ‘f(cos T)+ cosx — 6‘ o gia tri

nhé nhat trén khoang [—g,g] bang

A 3
B. 0.
C. 1
D. 2

Cho ham s6 y = f(z). D6 thi y = f'(z) nhw hinh bén dwdi. Gia tri nho nhat va gié tri 1on nhat
ctia ham s6 trén doan [0;3] Tan lwot la v A
A. (1), f(0).
B. /(2). 1(0). |
C. f(1), f(3). e; .
D. f(0), f(3).
Cho y = f(z) ¢6 dd thi cia y = f'(z) nhw hinh vé dwdi. Dat M = max f(z), m= Elng]l f(z). Gia
tri ctia biéu thiec P = M + m bang y y = f(2)

A. f(0) + f(2).
B. f(5) + f(=2).
C. f(5) + f(6). —2] -To\ 1 /23 45\/67~‘
D. f(0)+ f(=2).

Cho ham s8 y = f(z) cé daoham f'(z) xdc dinh va lién tuc trén R. Ham s8 y = f/(z) c6 d06 thi

&

nhu hinh v€ dudi. Goi M va m lan luot la gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat caa ham sd
y = f(‘xD trén doan [—2;1]. Gid tri cia M + m bang y
A. f(1)+ £(0).
B. f(1)+ f(-2).

—21-1 1 |2 X
C. f(=2)+ f(—1). \/ O \/
D. f(=1)+ f(0).

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 82 -
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39.15.

39.16.

39.17.

39.18.

39.19.

39.20.

Cho ham s8 f(z) = az’ + bz' + cz’ + dz’ + ex + n. DO thi ham s6 y = f'(z) nhw hinh vé. Dat

M = r[n?;](f(‘ D, m = m31%f(‘ ‘) Giatricua M +m bang Ay

A f [%]Jr f2). (@)

B. f(0,5)+ f(0). (/ .
C. f(=3)+ f(2). -:sI —1 % \2

D. f(=3)+ f(0).

Choham s8 y = f(z) xéac dinh, lién tuctrén R va f(2) < 0. Ham s6 y = f/(z) c6 d6 thi nhw hinh

vé bén dudi. Goi M va m lan lugt la gia tri 1on nhat va gia tri nho nhét ctia ham s6 g(z ‘ f(z) ‘
trén trén doan [—1;3]. Gia tricaia M va m lan luot la YA
A M= f(=1), m = f@3).
B. M =73, m=|f(-1).
‘f (-1 " ‘ 2 ‘ > 1 2 3 ";:
M =[], m=f(3)]

Cho ham s8 f(z) = az® + bz’ + cx + d c6 d6 thi (C). Biét d6'thi (C) tiép xtc véi duong thang
y = 4 tai diém c6 hoanh d6 4m va do thi ctia ham s8 y = f/(z) nhu hinh vé bén dwdi. Gia tri 1én
nhat cia ham sd y = ‘ f(m)‘ trén [0;3] bang "1

A. 20. \ /
B. 60.

C. 22

D. 3. -3
Choham s§ f(z) lién tuc trén R vacé d6 thi f'(z) nhw hinh vé. Dat g(z) =
d6 gia tri nhé nhat ctia ham s& .y = g(z) trén doan [—3;3] bang

A. ¢(0).

B. ¢(1).

C. g(—3).

D. ¢(3).

Choham s8 y = 2" + az® +b2” +1 (a, b cac tham s3) dat gia trinhonhat tai z = 0. Khi a — b
dat gid tri I6n nhat thi b* + ab® + b* + 1 bang
A. 9.

B. 7.
C. b
D. 6

Cho ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh bén. Tong tat ca cac gia tri cua tham s m sao cho gia

tri nho nhat cia ham s6 y = [f(x) + mr trén doan [—1;1] bang 9 1a "

A. —3.

B. 1. x
C. 2.

D. 4.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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thoéa man (2" — \/5) 2"—y)<0?
A. 1024. B. 2047. C. 1022. D. 1023.

Cau 40. C6 bao nhiéu s nguyén duong y sao cho tng véi mdi y c6 khong qua 10 s nguyén z

ML. .?.El‘ &l‘?

1 1

27 — \/_<0 1<= —=
TH1. Néu { TRl s P STy
2 -y>0 z > log, y z >log, y

A N\ . /4 A 4 A /4 ~ A \ 1
Theo yéu cau bai toan, mot y c6 khong qua 10 sO nguyén z, ma x < 5 = —-10<log,y < -1

& 27" <y <27 Ma y nguyén duong = Khong ton tai y thoa man yéu cau bai toan.

1 1

27— \2 >0 Z =
TH2. Néu{ V2 R T L
27 —y<0 z <log,y z <log,y

A N\ . /4 A 4 A /4 ~ A \ 1
Theo yéu cau bai toan, mot y c6 khong qua 10 s nguyén z, ma = > > = 0<log,y <10

S 0<y<29=1024 —L ye{l; 2 3..;1023; 1024} 61024 gia tri.
Chon dap an A.
Bai tap tuong b va md réng

40.1. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia y sao cho mdi gid tri ctia y c6 it nhat 1 sd nguyén z,

nhung khong qua 6 s6 nguyén ?
A. 2048.
B. 2016.
C. 1012.
D. 2023.

40.2. SO gia tri nguyén duong ctia tham s& m dé€ bat phuwong trinh (2% — V2 )(2" —m) < 0 c6 khong

qud 6 nghiém nguyén la
A. 29.
B. 33.
C. 32.
D. 31.

40.3. SO gia tri nguyén ctia tham s m débat phuong trinh 2log,’ z — (m + 1)log, z + m — 1 < 0 chita

khong qua 10 s6 nguyén duong la
A. 6.
B. 8.
C. 7.
D. 9.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !

Trang - 84 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

40.4.

S6 gia tri nguyén duwong ctia tham s§ m dé bat phuong trinh 3% — 37.(3""* +1) + 3" < 0 ¢6
khong qua 30 nghiém nguyeén la

A. 28.

B. 29.

C. 30.

D. 31.

S gia tri nguyén cua tham s& m dé bat phuong trinh In(z® + 2z + m) > 2In(2z — 1) chita dtng
2 s0 nguyén la

A. 4.

B. 8.

C. 3.
D. 9.

Goi S la tap hop nghiém nguyén ctia bat phuong trinh ma” + log, (ma’) > glom® 4 log; z. Cébao
nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé€ tap hop S ¢6 dung 8 phan t ?

A. 5.

B. 6.

C. 10.

D. 11.

Goi S 1a tap hop céc gia tri nguyén ctia y €{~2021;2021] sao cho ting v6i mdi y thi c6 dting 2
gia tri cia = thoa man 43:.\/;.4 e > et 4 347 7

A. 2020.

B. 4040.

C. 2022.

D. 2021.

Xét cac s6 thyee z, y thoa man log, (\/; + \/ﬁ).log2 (\/_ - \/%74”) = y* + 7. Cébao nhiéu
s6 nguyén khong am y sao cho ton tai s6 thuc = thoa man dang thirc trén ?

A. 0.

B. 1.

C. .

D. Vos6.

, \ ~ 1 , A A
Xét cac sO thuc z, y thdéa man logQ(sc2 +y)+————=1y+1. C6 bao nhiéu s6 nguyén
log,(z + )

€ [~3;1] & ton tai s6 thuiee z € [1;+00) thda man dang thitc trén ?

SN ® s

1
2
3

0

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 85 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

40.10.

40.11.

40.12.

40.13.

40.14.

40.15.

C6 bao nhiéu s& nguyén y dé€ ton tai s6 thye 2 thoa man log, (z + 2y) = log,(z” + y*) ?
A. 3.

B. 2.

C. L

D. Vo s6.

C6 bao nhiéu sd nguyén = sao cho ton tai sd thue y théa man log,(z + y) = log, (2 + ¢*) ?

A. 3.

B. 2.

C. L

D. V0 s0.

Co tat ca bao nhiéu gi tri nguyén cua m d€ phuong trinh log (m — ) +2m =2" + 3z —1 ¢6
nghiém thudc doan [0;2] 7

A. 6.

B. 5.

C. 4.

D. 3.

C6 bao nhiéu gié tri nguyén (a;b) théaman 1 <a <2020 va 2.3" —log,(a+3"")=3a—b?
AT

B. 2020.

C. 2021.

D. 6.

Co tat ca bao nhiéu bd s8 nguyén (z;y;2) thoa man dong thoi e/ ° <2z 4+ y+2 -2 va
2=y +r=07?

A. 5.

B. 2.

C. 4

D. 7.

Goi S la tap hop tat ca cac gia tri thuc cua tham s m d€ ton tai duy nhat cap (z;y) thda man
dong thoi cac diéu kién logll2+y2+2(4x +4y—4)=1va 2’ +y* +27 -2y +2—m = 0. Tdng céc
phan t&t ctia S bang

A. 33.

B. 24.

C. 15.

D. 5.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 86 -
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40.16.

40.17.

40.18.

40.19.

40.20.

Cé bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 thuc m dé ton tai cdp sO (z;y) thoéa man dong thoi

T — e =g 4y —1valogi(2z+y—1)—(m+4)log,z+m* +4=0 ?
A. 3.
B. 4.

C. 5.

D. 6.

C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ctia tham m && z°"** + (m — 3).4"*" + (18 —2m).z"*" =32 =0

c6 6 cap so thuc duwong (2;y) saocho zy =1 7
A. 6.
B. 7.
C. &

D. 10.

log, x > log, y
log,(zy)+1  log,(zy)—1

Cé bao nhiéu cap so thuc (z,y) thoa man =log, v +log,y ?

A. 4.
B. 1.
C. 2
D. 3.
Tim tap hop tat ca cac gia tri cta tham sd thuc m dé ton tai cap so thuc (z;y) thoa man dong thoi

z.y =m valog (z+y+12).log  2=17
A. (—oo;4].

B. {4}.

C. [0:4].

D. [4;4+00).

% . 2.2
C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ctia tham s& m sao cho phwong trinh 3" = 47"

cé nghiém ?
A. 0.
B. 3.
C. 2

D. V06 5s0.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 87 -
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22 —1 khiz > 2 2

Cau 41. Choham sd f(z) = o 97+ 3 khiz <2 Tich phan f f(2sinz +1)coszdx bang

A2 B. 2. c. L. . .
3 6 6 3
Loi giai tham khao

R

3
DéttzQsinx—Fl#dt:Qcosa:dx:ff(?sinx+1)cosmdx:lff(t)dt:lff(a:)dx
0 2 1 2

1] 1 9
:Ef($2—2$+3)dx+§f(x2—1)dx:§- Chon dap an B.
1

Bai tap tong b va md réng

z+1e” khiz>0
( ) - 1etff

. :——l—ce VOl — la han sO toi gian.
P 4r+1 khiz<0 p T &

41.1. Choham sd f(z) = {

Gia tri ctia tdng a + b + ¢ bang
A. 9. B. 11.
C. 12. D. 14.

32> + 22 khi z > 1 2

41.2. Chohamsé f(z) = .
55— khiz <1

2 1
. Khi do 2f coszf(sinz)dz + 3ff(3 —2z)dx bang
0 0

A. 32. B. 31.
c. 2. p. L.
3 6

2azx khi z <0

1
(v6i a, b 1a cac tham sd thyc) thoa ff(:c)dx = 2. Gia
3z° 4+ 2bzx khi 2> 0

41.3. Chohamsd f(z) = {

tri nho nhat ctia biéu thie P = [f(~1)] +[#(1)] bing

A. 5. B. 2.
c. 2. D. 2.
1 2

414. Cho y = f(z) 1a ham bac ba nhu hinh vé. Néu f:cf” )dz =7 va f2:cf 2’ —1)dr = -3

thi phuong trinh ti€p tuyén ctia ham s6 trén tai dlem c6 hoanh d¢ bang 3 1a

A y=x—-4. y
2

B. y=2zx—-7

c L, 5

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !I” Trang - 88 -
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N v +rt+akhiz>0 N . . <
41.5. Cho ham s6 f(z) = . c6 dao ham trén R (vdi a, b la cac tham sd thuc).
2+ bx khi z <0

1
Néu ff(a:)da: = vsi m, n € Z" thi m + 2n bang
-1

n

A. 19. B. 20.

c. 59 p. 3.
2 3

1
41.6. Biét ham s6 F(z) lién tuc trén R, 1a mot nguyén ham cta ham s6 f(z) = {22 + 1
(22 +1)° khi 2 <0

khi z >0

Biét F(4) + F(—1) = 8. Khi &6 F(—2) + 2F(12) bang

A 22 5, 2L,
8 16
C. 27. D. 20.

2 16
41.7. Cho ham s8 f(z) lién tuc trén R va thoa man fcot zf(sin® z)dx = fﬂ—\/;)dx =1. Khi d6

1 X

f(4z)

X

dz bang

%H

1/8

0 P s
N oo W

B. 2.
D. 2.
2

8

3 8
41.8. Ham s6 f(z) xac dinh trén R, thoa ff(\/x2 +16 —z)dz = ff(m)dx = 8.Khi d6 fo)dx
T
2

-3 2
bang
A. 2. B. 4.
C. l D. l
2 4
In6 d],'
41.9. Néu f— =3Ilna —Inb véi a, b 1a cac s8 nguyén duong thi ab bang
v.e +2e —3
A. 20. B. —10.
C. 15. D. 10.
: sinx
4110. Biét | dz=aln3+bIn2 véi a, b € Q. Khidé d® + 2ab — 36> bing
, €os2z + 3cosz + 2
A. 26. B. —6.
C. 3. D. —4.
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41.11.

41.12.

41.13.

41.14.

41.15.

41.16.

1 2
Cho f(z) c6 dao ham trén R thoa f(z) = 2° — 3z + 2f f(2)f'(z)dz. Khi do ff(x)dx bang
0 0

a B. — 0.
3 3

c. 2. D. -2
15 15

Cho ham s8 f(z) xac dinh va cé dao ham tai moi diém = = 0. Biét rang f(2) = 4, f(—2) =0 va

af' () = f(z) + 2° véimoi z = 0. Gid tri ctia f(2) + f(—1) bang

A. 8 B. 9.
2
c. 2 . 2.
2
, - A Tt o 1 . .
Cho ham s8 f(z) xac dinh trén R" thoa man f"(z) =—, f(-1)=1, f(1)=0 va f(2) =0. Gia
T
tri cia f(—2) bang
A. 1-21In2. B. 2+1n2:
C. 3+1n2. D. In2.

f(x/;) _ 2w +1
4x\/; 2

17
ff(x)dx:aln5—21nb—|—c v6i a, b, ¢'€ R. Gid tri cta a + b + 2c bang
1

Choham s6 f(z) lién tuc trén (0;4-0c) va thoaman f(z* +1) + JAn(z +1). Biét

A. ) B. 5.
2
C. 7. D. 37.

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R thoa zf(z’) + f(z* —1) = e”, Vz € R. Khi d6

0

f f(z)dx bang

A. l B. 3e.
2
C. 3(1—e). D. 3(e—1).

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R théa man f(e” + 1)+ f(z) + f'(z) =z, Vo € R va

£(0) = 2f(In2) — 1. Khi d6 f f(z)dz bing

1

A. §1n2—1. B. 2In2.
C. —g D. 2In2 — 2.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !I”
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41.17. Choham s6 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R théa man f(z° + 2 +2)=12"+2—1, Vr € R. Gia
4
tri cua f 2’ f'(z)dz thudc khodng nao dudi day ?

-8

A. (~20;—10). B. (20;25).
C. (10;20). D. (—25;—20).
, . 1 s
41.18. Cho ham s8 f(z) thoa man f(0)+ f(1) = —1 va f"(z) = #, Vz € |——;+o0|- Khido
N3z +1+1 3
1
ff(m)dx bang
0
A _ 3509 5 3295
3402 6804
o 3295 D, 3509
3402 6804

41.19. Biét réngf f(2z)dx = Inz + 2z + C, Vx € (0;4+00). Ho cdc nguyén ham cta (2z +1)f'(z) trén
khoang (0;+00) 1a

A. —z—4ln$+C’. B. z—41nx—|—C’.
z z
1 4

C. ——2lnz+C. D ——2lnz+C.
z z

41.20. Biét F(z) = 2* — e 1a mot nguyén hamictia ham s6 f(—z) trén R. Khi d6 ff(:c)e"”dsc bang

A 2 (z—1)+z+C. B. 2¢ “(z+1)+z+C.
2 1 2z -1
C. x;{— +z+C. D. xt +z+C.
e e

Cau 42. Cobao nhiéu sd phtrc z thoa man ‘z‘ —\2 va (z 4+ 2i)(z — 2) 1a s6 thuan ao ?

A. 1. B. 0. C. 2. D. 4.

ML. .?.El‘ &l‘?

Giast z=z+vyi, (z, ye R)=2z =z — yi.

Tacod: (z +2i)(Z —2) = 22 — 22+ 2i7 —4i = 2° + y° — 2z — 2yi + 2i(x — yi)

=2’ +y’ -2z —2yi +27i + 2y = (" + 3y — 2z + 2y) + (22 — 2y)i 1a s6 thuan 4o

= 2* +y° — 2z + 2y = 0 c6 dang la duong tron (C)) cé tam I (1;—1), bankinh R, = 2.
Ta lai co: ‘z‘ =2 e+ y> = 2 1a duong tron (C,) 6 tam 1a O(0;0), bankinh R, = V2.
Vé hai duong tron (C)) va (C,) 1én cung hé truc.

= ¢0 hai diém chung nén ton tai 2 s6 phtc.
Chon dap an C.
* Luuy. Ta cé thé giai hé phuwong trinh sé tim dwgc hai cap (z;y), tic cod 2 s6 phirc thoa bai toan.
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Bai tap trong b va md réng

¢ 7 3 ~ . \ Z \ A A 2 . 7 M
Cho cac sd phttc 2, z, théaman 2z, +2, =1+ 8i va — lasd thuan ao. Khi d6 ‘zl - 22‘ bang

Z.
A. 65.

2
B. 65.

J65

C. —
2

65
2

D.

Cé bao nhiéu sd phtrc 2z thoa man ‘z +2— z‘ =22 va (z —1)* 12 s6 thuan 4o ?
A. 0.
B. 4.
C. 3.
D. 2.

Cé bao nhiéu sd phtrc 2z thoa man ‘z - z‘ —\2 va (z—1)(Z +14) la s thyc?

A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.

24—

Z+ 3+ 40

S on g B2 e
=1 va s6 phttc —— la s6 thuan ao?

Cé bao nhiéu sd phtrc 2z thoa man
Z +1i

A. 0.

B. 1.

C. 2

D. 4.

Biét rang c6 hai s8 phtec thoa man 2‘2 - z‘ = ‘z -z+ 22" va (2—2)(i+7Z) la s6 thuc. Tong cac
phan o cta hai s8 phtic d6 bang

A. 9.

B. 7.

C. 5.

D. 3.

Cé bao nhiéu sd phtrc z thoa man diéu kién ‘z.? — z‘ =2 va z‘ =27

A. 1.
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42.7.

42.10.

42.11.

42.12.

Cho s6 phtic z = a + bi (a, b € R) thoa 2—1—2—1—@—‘2‘(1—1—2'):0 va ‘z‘>1. Khi d6 a + b bang

A. —1.
B. —5.
C. 3.
D. 7.

, ) , 2—1 21
Cho s6 phttc z = a + bi (a, b € R) thoa Z_zr4
241 1—2¢

=27 va ‘z‘ > 1. Tinh o’ +b* — ab.
A. —5.

B. —1.

C. 5.

D. 1.

Cho s8 phtic z = a + bi (a, b € R) thoaman z* =18 +26i. Tinh T = (z — 2)" + (4 — 2)°.
A. 2.

B. 4.

C. 0.

D. 1.
Cho s6 phtic z thoa man E[(B + 4@)‘z‘ —4+ 32’] — 5v2 =0, Modun cta s& phtic z bang
A. 2.

B. 2.
c. 2.

D. 1.

1-1 +i= w + 2. Khi d6 modun cua z thudc khoang nao sau day

z

Cho s6 phuc z thoa

z

>

;2]

Y

3
2

B. (2;+00).
C. (0;1).
13
272

S

=2 || = V2. Goi M, N Tan luot 13 diém bicu dién s

Cho hai s0 phtc z, 2, thoa man ‘zl

phtec 2z, va iz,. Biét ring MON = 45° véi O la gdc toa do. Khi do

A. 42,

B. 4.
C. 6.

D. 45,

béng

2 2
z, + 4z2
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42.13.

42.14.

42.15.

42.16.

42.17.

42.18.

Cho céc s8 phttc 2 thoa (z —2 +i)(Z —2 — i) = 16. Biét rang tap hop cac diém bidu dién cac s6
phtic w = (1—i)Z + 2i 1a mdt duodng tron. Ban kinh ctia dudng tron d6 bang

A. 2.

B. 5.

C. 442.

D. 3.
Cho céc s8 phtic z thoa 2.z — 2(4 — 5i) — Z(4 + 5i) + 16 = 0. Trong mdt phang toa dd cdc diém
z+ 31

—1

bi€u dién cta sd phiic w = + 4 + 4 cung thudc mot duong tron ¢d dinh c6 toa do tam 1a

Cho sd phtic z = a + bi thoa man 2z.z — (5 + 7i) ‘zr = (17 +i)z. Trén mat phang toa d9, diém
biéu dién ctia s8 phtic 2 khac gdc toa do la

A. N(-12).

B. P(2;-1).

C. Q(—2;1).

D. M(1;—2).

Cho s6 phtc z thoa man 2.z (6 — 8i) + (5 =1) ‘zr = —(23 + 73i)z. Ti sO gitta phan thuc va phan
aola

A.

B.

C.
D.

w N NN o

Cho s8 phttc z = m + 3 + (m” — 4)i véi m € R. Goi (C) 1a tap hop cac diém biéu dién s& phtic
z trong mat phang toa d9. Dién tich hinh phang gi¢i han béi (C) va truc hoanh bang

>

o]
— w oo w|% o |

S 0

Goi § la tap hop tat ca cac s6 nguyén m sao cho ton tai hai sd phttc phan biét z, z, thoa
‘z — 1‘ = ‘z — z‘ va ‘z + Qm‘ = m + 1. Téng c4c phan t& ctia § bang

A. 1.

B. 2.
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C. 3.
D. 4.

42.19. C6 bao nhiéu gia tri cua tham s6 m d€ ton tai duy nhat s6 phtic 2z thoa man dong thoi ‘z‘ =m
va |z —4m + 3mi| = m* ?
A. 0.
B. 1.

C. 2
D. 3.

42.20. Cho phuong trinh 2° —2z + ¢ = 0 (v6i ¢ 1a s8 thuc va ¢ > 1) ¢6 hai nghiém phtic 2, va z,. Goi

— 446,

M, N lan luot 1a diém biéu dién cho z, va z, trong mat phéng toa dd Oxy. Biét

o2
Chu vi tam giac OMN (véi O la gdc toa do) bang

A. 2(\5 +6).
B. 2(v6 + 7).
C. 23 +6).
D. 22 +6).

Céau 43. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc voi
mat phang day, goc gitta SA va mat phang (SBC) la 45° (tham khao hinh bén dudi). Thé

tich khdi chép S.ABC bang
3 3
A B. 3%
8 8
3 3
C. Yaa D. L
12 4

ML. .?.El‘ &l‘?

= (SA,(/gBT)) — ASH = ASM = 45° = ASAM vuong can tai A.

Suy ra: SA:AM:%- A7

1 a\/g agx/g 3

Do do V. :lSA.S =— — :%- Chon dap an A.

S.ABC 3 AABC 3 2 4

Bai tap tuong tie va mé réng
43.1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng, SA vudng gdéc véi mit phang day va
SA = 3a. Biét géc gitta SD va (SAC) 1a 30° thé tich cta khéi chép S.ABC bang
A. 9a°.
B. 6a’.
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c 9
2
D. 3d°.

Cho hinh chdép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB = a, B = 2a. Médtbén (SAB)
nam trong mat phang vuong goéc véi mit phang day (ABCD), goi H la trung diém ctia canh
AB, goc gitta duong thang SH va mat phang (SCD) bang 30°. Thé'tich khdi chép S.ACD bang

3
A 4a\/§.

3
B. 2a3\/§.
C. 24°.

2a3\/§ )

3
Cho khéi lang tru déng ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu. Mat phang (A’ BC) tao véi day
gbc 30° va tam giac A’ BC' c6 dién tich bang 8. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

A. 83,
B. 16V3.
C. 644/3.
D. 2./3.

Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang a va AB’ 1 BC'. Thé tich ctia khéi
lang tru da cho bang

A. o
B. a?’\/g.
s

D.

C.
8
3

D. “\/g-
4

o —

Cho khéi chép S.ABC ¢6 AB =a, AC = 2a, BAC =120°, SA L (ABC), géc gitta (SBC) va
(ABC) 1a 60°. Thé tich khéi chép S.ABC bang

A.
14

B. \/;Cﬁ-
14

C. 3\/5@3.
14

D. \/?“3-
7
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43.6.

Cho hinh lang tru déng ABC.A'B'C’, d&y ABC' la tam gidc vudng tai A, canh AA" hop véi
B'Cmot goc 60° va khoang cach gitta chiing bang a, B'C = 2a. Thé tich cua khéi lang tru
ABC.A'B'C’ bang

3

AL
2
B. \/§a3.
2
C. 3a®
4
D ©.
4

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuong géc véi day, mat phang (SAB) vudng goéc véi mit phang

(SBC), gbc gitra hai mat phang (SAC) va (SBC) bang 60°, SB = a\/g, BSC = 45°. Thé tich
khéi chép S.ABC bang

15
B. 2v/34".
C. 224"
2a°/3 _

15

A.

D.

Choléng tru ABC.A'B'C’ c6 d4y la tam giac vuong can tai B va AB = a/3. Hinh chiéu vuong
goc cta A’ 1én mat phéng (ABCY la diém H thudc canh AC sao cho HC =2HA. Mat bén
(ABB'A’) tao v6i day mot goc60°. Thé tich khéi lang tru da cho bang

3

A L.
6
B~
3
c. 3
)
D, 3¢
2

Cho hinh lang tru dtmg ABC.A'B'C’ ¢4 ddy la tam gidc ABC vudng can tai A va BC = a6,
Géc gitta mit phang (AB'C) va mit phang (BCC'B’) bang 60°. Thé tich ctia khéi da dién
AB'CA’' C’ bang
A. a?’\/g
3a3\/§
2
a*\3

2

B.

C.
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43.10.

43.11.

43.12.

43.13.

a*\3
3
Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ cé canh d4y bang 2a, khoang cach tit A d&n mét phang

D.

(A'BC) bang # Khi d6 thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang

A. a’.
B. 3a°.
10

3

ﬁcﬁ.
3

C.

D.

Cho hinh chép ti giac S.ABCD c6 day la vudng; mit bén (SAB) la tam gidc déu va nam trong
3WNTa
7

mat phiang vudng géc vGi ddy. Biét khoang cach tir diém &n mit phan an
at phang gg ddy. Biét khoang cach tir diém A & phang (SCD) bang

Thé tich ctia khéi chép S.ABCD bang

1

~a’.
3

B. a°.

2
~a’.

A.

C.

3a’

5

Cho hinh lang tru dtng ABC.A'B'C’; biét ddy ABC la tam gidc déu canh a. Khoang cach tir
trong tam G cua tam giac ABC-dén mat phang (A'BC) bang a/6. Thé tich khéi lang tru
ABC.A'B'C’ bang

3a3\/§ .

D.

A.
8

B. 0,5a°.

C. 302
4

D. 342
16

Cho lang tru ABC.A'B’C’ c6 day la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cua diém A’
1én mét phang (ABC) trung véi trong tam ctia tam giac ABC'. Biét khoang cach gifta hai duong

thang AA’ va BC bang #- Khi d6 thé tich ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang
6

24

A.

B.
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43.14.

43.15.

43.16.

43.17.

C.
12

D. a3 :
36

Cho t& dién OABC biét OA, OB, OC dbi mot vudng gdc véi nhau, biét OA =3, OB =4 va
thé tich khoi tit dien OABC bang 6. Khi d6 khoang cach tir O d&én mit phang (A BC) bang
A. 3.

Jai

B. .
12

o 144
Ja1

p. 12

Jai

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC déu canh a, tam gidc SBA vuédng tai B, tam
giac SAC vudng tai C. Biét goc gitra hai mat phang (SAB) va (ABC) bang 60°. Thé tich khdi
chép S.ABC bang

J3a? .
8
J3a? .

12

J3a? .
6
J3a? .

4

A.

D.

Cho hinh chép S.ABC ¢ day la tam gidc vudng can tai B, AB = 2a, SAB = SCB = 90°, gbc
gitta duong thang AB va (SBC) bang 30°. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bang

4a3\/§ .
9
4a3\/§ .

A.

3
2a°/3

—
2a3\/§

-
Cho khoi chop S.ABC ¢6 AB L BC, BC L SC, SC L SA, BC =a, SC = \/Ea va goc gitra
AB, SC bang 30°. Thé tich khéi chép S.ABC bang

C.

D.

A B9
2
B. 5\/25“3 :
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43.18.

43.19.

43.20.

C. Ea?’.
6
D. 5\/56‘3 :

Cho hinh chdép S.ABC c6day ABC la tam gidc vuong can tai A, 5/le = 5/674 =90° AB = a,
géc gitta mat phang (SAB) va (SAC) bang 60°. Thé tich khdi chép da cho bang

A. o’
B &
3
c @
2
D. &

6

Cho hinh chép S.ABC' c¢6 day ABC' 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng gdoc véi mét
phang ddy. Goi I 1a tAm mgt cau ngoai tiép hinh chép S.ABC. Biét rang khoang cach tir I dén

mit phéng (SBC) bing % thé tich khéi chop S.A BC bing

3a3\/§ .

20

A.

B. a’.
C. a?’\/g.
20
Cho hinh chép S.ABC c¢6day ABC la tam giac déu canh 4a. Biét SA vudng goc voi mat day
(ABC) va SA = 6a\/§. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cac canh SB, BC, SC. Goi

diém K sao cho AK la duong kinh ctia mét cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC. Thé tich khoi ti
dién KMNP bang

D.

13a?
2

A.

B. 8a°.
C. 7a°.
D. 6a°.
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Céu 44. Ong Binh lam lan can ban cong ng6i nha cia minh bang tdm kinh cuong lwc. TAm kinh d6 1a

mot phan ctia mit xung quanh cia mot hinh tru nhw hinh bén. Biét gia tién ctia 1m” kinh
nhu trén 1a 1.500.000 dong. Hoi so tién (lam tron dén hang nghin) ma 6ng Binh mua tam
kinh trén la bao nhiéu ?

4.45m

A. 23.591.000 dong. B. 36.173.000dong. C. 9.437.000d6ng.  D. 4.718.000 dong.

A. 11.820.000 déng.
C. 10.840.000 déng.
B. 10.250.000 dong.

D. 11.730.000 dong.

ET ‘:. 2 e !’ & l 2
4 7 ? \ \ 4 \ 47 45
Ban kinh cua duong tron day la R = ——— = 4,45m.
2sin150°

7 7 A 2 N , M 1 PN ’ 2 \ ’ aA
Do d6, mép trén cua tam kinh bang E dién tich xung quanh ctia hinh tru co6 chiéu cao 1,35m

va ban kinh ddy R = 4,45m.
S6 tién ma 6ng Binh mua tam kinh trén 1a

T = %.%Rh = %2714, 45.1,35.1500000 ~ 9.437.000 déng. Chon déap an C.

Bai tap tuong b va md réng

Ong An lam lan can ban cong ctia ng6i nha bing mot miéng kinh cueong luc. Miéng kinh nay 1a

mot phan ctia mat xung quanh cua mot hinh tru nhw hinh bén. Biét AB = 4m, AEB =150° (E
12 diém chinh gitta cung AB) .vd DA = 1,4m. Gi4 tién cua 1m* kinh nay la 2.000.000 déng. S&

tién (lam tron) ma dng An phai tra bang A

B

Mot thung hinh tru c¢6 chiéu cao h = 3m, ban kinh duong tron ddy R = 1lm chia mot lugng
nudc. Biét rang néu dat thiing ndm ngang ta dwoc chiéu cao myre nuwdc trong thung 1a d = 0, 5m.
Hoi thé tich lwgng nudc co trong thung gan nhat véi két qua nao sau day ?

A. 1,75m’.
B. 1,8m’.
C. 1,85m’.

D. 1,9m’.
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44.3. Mot Ong thuy tinh hinh tru ¢6 chiéu cao 14,2cm va ban kinh day 1,45cm dang chita dung dich
H,S0,. Khi d3t 6ng thuy tinh ndm ngang thi dién tich bé mit dung dich trén thanh 6ng chiém
41,67% dién tich xung quanh &ng. Thé tich dung dich # SO, trong ng bang

A. 32,47cm’. T

B. 33,86cm®.

C. 31,62cm’. R (r __________ Q
D. 30,12cm®.

44.4. Nguoi tho gia cong ctia mot co sé chat lwong cao X cat mdt miéng ton hinh tron véi ban kinh
60cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau. Sau &6 nguoi thg &y quan va han ba miéng tén d6
dé duoc ba cai phéu hinh nén. Thé tich ctia mébi cai phéu d6 bang

1002 4

A.

1627
lit.
3

C. 8\2r 1it.

D. 160v2r lit.
44.5. Nguoitaboba qua béng ban cting kich thudc vao trong mot chiéc hop hinh tru cé ddy bang hinh
tron 16n ctia qua béng ban va chiéu cao bang ba Ian duong kinh béng ban. Goi S, 1a tong dién

tich ctia ba qua béng ban, S, 1a dién'tich xung quanh ctia hinh tru. Khing dinh nao dung ?

A s =0, )

2

B. S, =5,
C. SIZESQ' v
o OO0 e
ez

44.6. Mot ly nuwdce hinh tru 6 chiéu cao 20cm va ban kinh day bé“mg 4cm. Ban An d6 nudce vao ly cho
dén khi muc nude cach day ly 17cm thi ditng lai. Sau d6 ban An 1ay cac vién da lanh hinh cau
c6 cung ban kinh 2cm tha vao ly nuwdce. Ban An can dung it nhat bao nhiéu vién da dé nudc tran
ra khoi ly ?

A. 5.
B. 4.
C. 6.
D. 7.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !I” Trang - 102 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

44.7.

44.10.

Mot ly nuede rong hinh tru ¢é chidu cao 20cm va ban kinh ddy 4cm. Anbé vaoly 5 vién d4 hinh
cau c6 ban kinh 2cm sau d6 d6 tra stta vao cho dén khi day ly. Tinh luong tra sita ma An da
dung dé do day ly ?

A 20071'.
3

B. @ﬂ'
3

C. 8007.

D. 1507.

Mot khdi pha 16 gdm mot hinh cau (H,) ban kinh R va mot hinh nén (H,) c6 ban kinh day va

2
duong sinh lan lwot la 7, ¢ thoa man r = %E va l = gR x€p chong 1én nhau (tham khao hinh

vé bén dudi). Biét tong dién tich mit cau (H,) va dién tich toan phan ctia hinh nén (H,) 1a 91cm’.

Tinh dién tich ctia khéi cau (H).

o =
A. —cm’.

5 Nz

B. 16cm?.
C. 64cm’.

D. Ech.

Trén ban c6 mdt cdc nude hinh tru chita day nudc, c6 chidu cao bang 3 Tan duong kinh ctia da’y,
mot vién bi va mot khéi non déu bang thuy tinh. Biét vién bi 1a mot khdi cau cé duong kinh bang
cta cdc nudc. Nguoi ta tir tir tha vao c6c nudce vién bi va khéi nén dé (nhu hinh vé ) thi thdy nude
trong cdc tran ra ngoai. Tinh ti s6 thé tich cua lwong nuwdc con lai trong c6c va lugng nudce ban

dau (bd qua bé day ctia 16p vo thay tinh).

R
5 " |
A. =. \ /
9 \ ;
9
B. =. NS
3 \”/
C. - A \
2 - >
4
D. 5 < ~=ally

Mot binh dung nuéc dang hinh nén (khong céd ddy), dung day nudc. Nguoi ta tha vao dé mot
kh&i cau cé duong kinh bang mét nira chiéu cao ctia binh nude va do duoc thé tich tran ra la

327 JURE
———(dm®). Biét rang khéi cau tiép xtic véi tat ca cac duong sinh ctia hinh nén va toan bo khéi

A A

cau chim trong nudc, trong dé mat nudc 1a tiét dién ctia khdi cau (hinh vé bén). Thé tich nude
con lai trong binh bang

A. 1?: (dm?).
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44.11.

44.12.

44.13.

44.14.

-
B. 22T (am?). B
C. 40—7T(dm3).
3
D. 64—7T(dm3).

Joo N\,

Mot cdi ly nudc dang hinh nén, dung day nuwdc. Nguoi ta tha vao &6 mot khoi cau khong tham
nuéc, c6 duong kinh bang chiéu cao ctia binh nuée va do duoc thé tich nudce tran ra ngoaila V.
Biét rang khdi cau tiép xtic véi tat ca cac duong sinh ctia hinh nén va dting mét nira khéi cau
chim trong nuéc nhu hinh vé. Thé tich nude con lai trong ly bang

AV
2
1
B. —V.
T
c iv.
3
D. 1v.
6

Joh N,
//////

Joo N\,

khoi cau 16n tiép xuc véi ddy cua hinh nén (tham khao hinh vé). Ban kinh day ctia hinh nén da

cho bang

AL 13 A
2

B. 2\/§a.

C. 3a.

D. 2@\/5.

A 2 A 14 A? 4 256 ~ \ A oA ~ 14 N\ s \ 14
Mot qua cau co thé tich ? T (cm3) dwoc dat vao mot chi€c coc co6 dang hinh tru vdi dewong kinh

day la 6cm nhuw hinh vé. Phan nho ra khoi chiéc cdc ctia qua cau bang (két qua lam tron dén hang
phan tram).

A. 2,00cm.
B. 4,00cm.

C. 4,65cm.

D. 6,65cm.

Mot cai phéu cé dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu la 20cm (hinh 1). Nguoi ta d6 mot leong
nude vao phéu sao cho chidu cao ctia cot nudc trong phéu 1a 10cm. Néu bit kin miéng phéu réi
14t nguoc 1én (hinh 2). Khi d6 chiéu cao cot niede trong phéu bang gia tri nao sau day ?
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44.15.

44.16.

44.17.

44.18.

A. 0,87cm. <>

B. 1,07cm. '
20
C. bcm. 10 v

D. 10cm.

=

Hinh 1 Hinh 2
Cho mét dong ho cat gdom 2 hinh nén chung dinh ghép lai, trong d6 duong sinh bat ky ctia hinh
nén tao véi ddy mot géc 60° nhu hinh bén dudi. Biét rang chiéu cao ctia dong ho 1a 30cm va
tong thé tich cua dong ho 1a 1000rem®. Hoi néu cho day luong cat vao phan trén thi khi chay hét
xudng dudi, khi d6 ti 18 thé tich lugng cat chiém chd va thé tich phan duéi 1a bao nhiéu ?

A.

<

1
3v/3
B. L.

8

1
27 /N
1
o
Mot binh dung nudc dang hinh nén khéng nap dung day nuée. Biét rang chiéu cao ctia binh gap
3 lan ban kinh ddy ctia nd. Nguoi ta tha vao binh dé mot khoéi tru va do duoc thé tich nudce trao

C.

D.

N B 167T . A A v » Ao Y, A v / » \ , \ Ao ,
ra ngoai la 7dm3. Biét mot mat ctia khai tru ham trén mat day caa hinh nén va khoi tru cé

chiéu cao bang duong kinh ddy ctia hinh nén (nhu hinh vé). Tinh ban kinh ddy R ctia binh nudc.
A. R=2dm.

B. R=3 dm.
C. R=4 dm.
D. R=5 dm.

@ng A du dinh st dung hét 6,7m” kinh dé lam mot bé ca bé“mg kinh ¢6 dang hinh hop ch nhat
khéng nap, chiéu dai gdp do6i chiéu rong (cac méi ghép cé kich thuwdc khong dang ké). B& 4 c6
dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram).

A. 1,23m°.

B. 1,11m°.

C. 1,57m”.

D. 2,48m°.

Mot bac thg go han lam mot chiéc thung hinh hop chit nhat (khong nap) bang ton thé tich
665,5dm®. Chiéc thuing nay c6 ddy 1a hinh vudng canh = (dm), chiéu cao h (dm). D& lam chiéc
thuing, bac tho phai cat mot miéng ton nhu hinh. Tim z d& bac tho stt dung it nguyén liéu nhat ?
A. z=10,5 dm.

B. z=12 dm.
C. z=11dm.
D. =9 dm.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !” Trang - 105 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

44.19. Cho hinh nén dinh O, chiéu caola h. Mot khéi nén khac c6 dinh 1a tam I ctia day va day la mot
thiét dién song song vi day ctia hinh nén da cho. D€ thé tich ctia khoi nén dinh I 16n nhat thi

chiéu cao cua khoi nén nay bang bao nhiéu ?

A.

B.

C.

D.

o)

= w|§ w!: Do | >

w

44.20. C6 tdm bia hinh tam giac vuong can ABC' c6 canh huyén BC bang a. Nguoi ta mudn cat tim
bia d6 thanh hinh cht nhat MNPQ rdi cudn lai thanh mot hinh tru khong ddy nhu hinh vé. Dién
tich hinh chit nhat d6 bang bao nhiéu dé dién tich xung quanh ctia hinh tru la 16n nhat ?

2

A L. 4
2
2

g @ C
4

. L. ’
12 B C

D. &
8

Cau 45. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P):2z + 2y —z —3 =0 va phuong trinh hai

; -1 1 —2 1
duwong thang dlsz:%:Z_—; , d2:a:1 _32/:2_‘"1

(P), dong thoi cdtca d va d, c6 phuong trinh la

- Duong thang vuéng goc véi

A x—3:y—2:z+2. B. x—2:y—2:z—|—1.
2 2 -1 3 Z —%
C. x—lzi:z—l—l. D. x—2:y—|—1:z—2.
2 -2 -1 2 2 -1
Loi gidai tham khao

Goi M =dnd, N=dnd, p)
Khi d6 M(1+ 2t;t;—1—2t), N(2 4 s;25;—1 —s).

:m:(s—Qt—l—l;Qs—t;—s—i—?t). /L

Tt hinh vé c6 MN 117, = (2;2;—1)

s—2+1 25—t —s42 [s—2+1=25—1 s=1_|M10,—1)
: = = 54 ~ = .
2 -1 —2s+t=—-2s+ 4t t=20

Suy ra

Duong thang A can tim di qua N(3;2;—2) va mot cd vécto chi phwong 4 = i = (22-1)

léx—3:y—2:z—|—2
2 2 -1

- Chon dap an A.
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Bai tap tong b va md réng

Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (P): 3z + 3y + 52 +1 = 0 va phuong trinh hai duong
r—1 y+3 =2

2 4 3 1 1
thoi cat d, va d, tai A va B, do dai AB béng

A. 2443
B. /43.
C. 2413
D. 13.
-1

Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;0;2) va duong thang d : T L Phuong

r y—2 z2+4

thing d, : - Puong thang vuong goc véi (P) dong

trinh duong thang A di qua A, vuong géc va cat d 1a

r—1 'y 2z—-2

A. ==
1 1 1

B. $—1:£:Z—2.
1 1 -1

C. $—1:£:Z—2.
2 2 1

D. x—lzi:z—Z.
1 -3 1

Trong khong gian Ozyz, viét phuong trinh duong thang d di qua diém A(2;—1;3), vuéng géc

: ) 2 . : -1 1 -1
V(’)icTus(‘mgthé:ngdl:Z:y—l:z+1 V‘aCé’cdux‘mgthe“mg032:x2 :y; :Z4 .

r—2 y+1 z-3

A.
1 2 2
B. $—2:y+1:z—3.
1 —2 —2
C. $+2:y—1:z+3.
1 2 2
D.x—2:y+1:z+3.
1 2 2

Trong khong gian Oryz, viét phuong trinh duong thang d di qua M(1;—1;4), dong thoi d son
g g8 p g g g q g g

song v6i mat phang (P): x 42y — 22 —15 =0 va d cat duong thang A : x_—;l = yT—l = %

x—l_y+1_z—4.

A.
2 -3 -7
B x+1_y—1_z+4.
! ~1 —1
C. $—1:y+1:z—4.
4 -1 1
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r—1 y+1 2—4.
2 3 -7
Trong khong gian Ozyz, viét phuong trinh dwong thang d nam trong (P):z+y+2—3 =0,

" . ¢ — 1 - 1 2 —
dongth01dcatdl:$26:y+70:Z > Tt :y—g :'293.

D.

va vudng gbc voi d, :

A $—4:y—|—3:z—2.

3 4 1
B r—4 y+3 z-2
T 62 22 —25
C. x—|—4:y—3:z+2.
3 —4 1
D. x—|—4:y—3:z+2.
3 4 1

Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;—1;2), mit phang (P):z+y—22+5=0 va duong
thang d : xT—H = % =2 ; 2. viet phuong trinh duong thang A-cat d va (P) Ian luot tai M

va N saocho A la trung diém ctia doan thang MN.
r+1 _ y—1 242

A.
-1 3 2
B. x—1:y+1:z—2.
2 -3 2
C. x—1:y+1:z—2.
2 3 2
D. x—1:y+1:z—2.
2 3 -1

1 y+1 242

1
Phuong trinh dwong thang A qua A(2—1;1) va cit d tai M, cat (P) tai N d€ A la trung diém
MN 1la

t—3 _ y+2 =z

va (P):z+4+3y+22—5=0.

Trong khong gian Ozyz, cho duong d: x;

A. =—.

-1 1 1
B. x—2_y—2:z—1

1 -1 -1
C. x—3:£:z—2

1 1 1
D. $—2:y+1:z—1

-8 -2 7

, -1 1 -1 .

Trong khong gian Ozyz, cho duwong thang d: L _y*l_z , mat phang

1 2 -1

():z—y+2—4=0va G [%;0;1 - Phuong trinh duong thang A cat d va () Ian luot tai

M, N sao cho tam giac OMN nhéan G lam trong tam la
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r=1+t
A. jy=1+3t.
z=34+2t
B. x—ZZy_—lz_
2 2
z=20
C.yjy=—-1+41.
z=3+ 4t
D. $—1:y+1:z—1.

2 2 1

=2+t

45.9. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d : {y = 3 +t, mat phang (a):z+y+2—1=0 va

diém G z;1;2
3 '3

OMN nhan G lam trong tam la

rz=1

A Jy=2+4+1 .
z =344t
z=0

C. jy=—-1+1t.
z =344t

z2=3

- Phuong trinh duong thang A cat d va («) lan luot tai M, N sao cho tam giac

r=141
B. jy=1+4 3t.
z=3+2t
r=2+1
D. jy =34 3t.
z2=3+2t
=2+t

45.10. Trong khong gian Ozyz, cho duwong thang d : {y =1+t , mat phang (a):z—y+2—-5=0 va

z=4+1

hai diém C(—1;0;3), D(—2;—1;2). Phuong trinh dwong thang A cat d va («) lan lwot tai A, B

sao cho tt gidc ABCD 1a hinh binh hanh la

rz=1
A jy=1+1t .
z=3+4t
r=1+t
C. jy= t .
z =344t

45.11. Trong khong gian Ozyz, cho hai duong thang chéo nhau A :

P4 1
diém nao sau day ?
A. M(0;—2;-5).
B. N(1;—1;,—4).

A

r+2 y—1 z+2

r+1 _ y+2 2-1
1 1 1

B.

r+1 y+2 2z2-1
2 1 1

va

- Duodng thing chita doan vudng goc chung cua A va A, di qua
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45.12.

45.13.

45.14.

45.15.

45.16.

C. P(2;0;1).

D. Q(3;1;,—4).

—l—lzy—i-l:z—i—l va :x—l y—1 z-
1 2 ? 2 2

tich mit cau 6 ban kinh nho nhat, dong thoi tiép xtc voi A, va A, bing

Trong khong gian Ozyz, cho A : °

a L7
17
B 4%\/5.
B
C. 167 17.
17
4_7r
17

Trong khong gian Ozyz, mat phang (P):2z+6y+2z—3 =0 cat truc Oz va duong thang
r—5 'y 2z—6

d: N = 5 = — lan lwot tai A va B. Phuong trinh mat cau duong kinh AB la

A. (242 +(y—17+ (2 +5)* = 36.

B. (z -2 +(y+1)+(2-5)"=9.

C. (z+2°+@Wy—-1"+(2+5)"=0.

D. (z—2)" +(y+1)° + (2 — 5)° = 36.
z=1+3t

Trong khong gian Ozyz, cho hai duong thing d, : {y = —2+¢, d, : -1 # = % va mat
z =2

phéng (P): 2z 4 2y — 3z = 0. Phuong trinh mit phing di qua giao diém cua d, va (P), dong
thoi vudng goc voi d, la

A 2z —y+22+4+22=0.

B. 2z —y+22+13=0:

C. 2z —y+2:2-13=0.

D. 2z +y+ 22— 22 =0.

Trong khéng gian Ozyz, cho duong thang d di qua A(2;0;0), cat chiéu am truc Oy tai diém B
sao cho dién tich tam gidc OAB bang 1. Phuong trinh tham s& duwong thang d 1a

r=1-2t =242
A jy=t . B. jy=—t
z2=0 z2=0
r=2-—2t r=2-—2t
C.qy=—-t . D. jy=t
z=0 z=1

Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1;2;—1), B(2;1;1), C(0;1;2) va phwong trinh duwong
théng d : x;l _ y+11 _ 242

gidc ABC, biét A nam trong (ABC) va vudng goc véi duong thang d.

. Lap phuwong trinh duong thang A di qua triec tam ctia tam
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45.17.

45.18.

45.19.

45.20.

r—1 y+1 x-1

A. A = =
12 2 —11
B. A;x_sz_1:z+1.
12 2 —11
12 2 —11
D. A:x—QZy—lzz—l‘
12 -2 —11

Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (P):z—2y+32—4=0 va hai duong thang
-1 1 -1 — 1
dlzx :i:z—l—’dQ::c _ Y 3:z+
1 -1 2 2 1
d, theo th tw tai M, N saocho MN = /3. Piém nao sau day thuoc (o) ?

d; d,

A. A(L;2;3).
B. B(0;1;—3).
C.
D.

. Mat phang (a) song song véi (P) va cat

C(0;—1;3).
D(0;1;3).
A . LA A ~ \ 2 r—1 y—2 z
Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho bon duodong thang d, :T:T:_Q’
dQ:x_sz—_in, d3:£:gzz_1, d4:x—2:£:z—1. Goi A l‘adu(‘mgthéng
2 4 —4 2 1 1 2 2 -1

ca bon duong thang da cho. Mot vécto chi phitong ctia duong thang A 1a

A. ﬁ = (2;0;,—1).
B. @, = (21—1).
C. i, =(211).

D. u, = (1;2;—2).

Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC c6 A(2;3;3), phuong trinh duong trung tuyén d,
r—3 y—=3 z-2

ke tv B la AT phuong trinh dueong phan giac trong d, cua goc C la
r—2 y—4 z2-2 \ 2 Ay s . 3
SR — . buong thang BC' c6 mot vécto chi phuwong la
A. U =(21-1).
B. u = (110).
C. u=(1—-10).
D. u = (L;21).

Trong khong gian Ozyz, cho hinh thoi ABCD c6 tam [(2;1;—3), phuong trinh duong thang
r—2 y—1 z

BC : =, =T dinh D thudc mit phang (P):z —y — 2z — 15 = 0. Puong thang
AC catmat phang (Oyz) tai diém cé cao d6 bang

A. 5.

B. —23.

C. —17.

D. —3.
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Cau 46. Cho f(x) 1a ham bac bén thoa man f(0) = 0. Ham s8 f'(z) c6 bang bién thién nhu sau:

L | —o0 -3 -1 +00

-1 400
e / ~ L
—00 _3

Ham s6 g(z) = ‘ f(x*) — 31" c6 bao nhiéu diém cuc trj ?

A. 3. B. 2. C. 1 D. 4.
Lot giai tham khdao
x3

Tacod: f"(z)=a(z+1)(z+3) = f(z ff” ):a §+2x2+3x +b.

/ e

fe=-1 [ _29 20(z
Do | 61 < 2 = fl(z)= —|—2 +3z|—1.

=% |p=-1 3

3

Xét ham s6 h(z) = f(2*) — 3z 6 h'(z) = 32°f'(z*) -3 =0 & f(2’) = i? (1)

x
Dua vao bang bién thién dé bai, ta cé:

« Néu z € (—o0;0) thi f/(z) < 0= f'(z*) < 0.ma % > 0 nén (1) vo nghiém trén (—o0;0).
T
« Néu z € (0;+00) thi f(z) > —1= f/(z’) > —1 dong bién nén f'(z*) ddng bién, ma ham s6

Y= % nghich bién nén phuong trinh (1) khong qua 1 nghiém.
T

T 1 < 1 NP 1A
Ta cé: lim |f'(z°) — —| =00 va lim |f'(z’) — —|= 400 nén c6 bang bién thién sau:
7—0" €T T—+00 T
r | —o© 0 Lo +00
h(x) - - 0 +
h(zx +00 400
) o~

——

h(zo)
T bang bién thién, suy ra ham s g(z) = ‘ f(z*) — Bx‘ c6 3 diém cyc tri. Chon dap an A.
Bai tip tuong b va md réng
46.1. Cho f(z) 1a ham bacbén va cd f(0) = 0. Ham s8 f/(z) c6 bang bién thién sau:

v —00 -2 1 +00
2 +o00
, 3
f'(z)
11
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Ham s0 g(z) = %f(:cg’) — 2z| c6 bao nhiéu diém cuc tri ?
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.

Cho f(z) 1a ham bac bon va c6 f(0) = 0. Ham s8 f'(x) c6 bang bién thién sau:

Yoo —4 —2 +o0
19 +00
/ 3
f'() \
23
Ham s0 g(z) = %f(x?’) — 2z| c¢d bao nhiéu diém cuc tri ?
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.

Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham trén' R va ham y = f/(z) c6 do thi nhw hinh vé. Trén doan

[—3:4], ham s8 g(z) = f g + 1} <“In(2* + 87 + 16) c6 bao nhiéu diém cuc tri ?
uA

A. 1.

B. 2.

\\y
]
|
|
SR S —

=

C. 0. Slol 1\

D. 3.

Cho ham s y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va f(0) =0, f(4) > 4. Biét d6 thi ham s&
y = f'(z) c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi.

¥

SO diém cuc tri cua ham s6 g(z) = ‘f(:cQ) — 2:5‘ la ’

A1 .

B. 2
1

s ' x
| EE 4

D. 5
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46.5. Choham sd da thttc f(z) c6 dao ham trén R. Biét f(—2) = 0 va do thi caaham s6 y = f'(z) nhw

hinh vé bén dudi. Y
Hams6 y = ‘4f(x) -’ + 4‘ c6 bao nhiéu diém cyc tiéu ?

D)
A. 1.
B. 3. Oy 9

E 4 z

C. 4. beer e -1 \
D. 2.

46.6. Chohamsd f(z) = az' +bz® + c2® + dz +e, (ae < 0). D6 thiham s& y = f/(z) nhu hinh vé bén

dudi. Ham s y = ‘4 f(z)— xQ‘ c6 bao nhiéu diém cyc tiéu ? vk
y = f'(x)
A. 3.
B. 4. N
C. 2. e —
| | 2 @
D. 5. |2

46.7. Cho ham s8 f(r) c6 bang bién thién ctia ham s8 f/(2) bén dudi. S6 diém cyc tri cia ham s6

y = f(z* —21) la
T -0 —1 0 1 400
A. 9. +o0 2 +00
5. 5 N NS
-3 -
C. 7
D. 5.

46.8. Cho ham s0 bac bon y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. SO diém cuc tiéu cua ham s6
g(z) = f(2* +32%) 1a vA
A. 3. \ /
B. 7. _
0 N~ x

C. 4.

D. 5.

46.9. Biét rrimg ham s& f(z) xac dinh, lién tuc trén R ¢6 d6 thi duoc cho nhw hinh vé bén dudi. S6
diém cuc dai cia ham s6 y = f(f(z)) +2021 1a vA

A. 1.

=
' et
[P pap—— E N

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 114 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

46.10.

46.11.

46.12.

46.13.

46.14.

Cho ham s6 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R cé f(5) = 12. D6 thi ham s8 f'(z) dwoc cho nhw
hinh. SG diém cuec tri cua ham s y = ‘f(l —2z)— 22" + Zx‘ la v

A 3

B. 5. of - -

C. 7 o -
D. 6. 3

Cho ham sd bac bon f(z) co6 f(0) = g Ham s6 y = f/(z) c6 d6 thi trong hinh vé bén. S6 diém

cuc tri cia ham s6 y = ‘4f(x +1)+2° + Qx‘ la

Yy
A, 3. s 1

4
B. 5 /_2 o i xr
C. 4 o b N
D. 6

Cho ham s8 y = f(x) ¢6 dao ham f/(z) = 42” 4+ 22 va f(0) = 1. SG diém cyc ti€u cua ham s6

g(z) = f*(z* —2r—3) 1a
A. 0.

B. 1.

C. 2.

D. 3.

Cho ham s6 y = f(z) c¢6 daoham f'(z) = 32° —3 va f(2) = 4. Ham s6 g(z) = [f(l - 2:6)]2 cd
bao nhiéu diém cuec tri ?
A. 3.

B. 4.

C. 5.

D. 6.

Cho f(x) 1a ham s6 bac ba. D6 thi cAc ham s8 y = f(z) va y = f/(z) Ian lwot 1a cac dudong cong
trong hinh vé bén. Xétham sd g(z) = f(z°f(z)), Vx € R. Biétrang d6 thi ham s8 y = ¢'(z) khong

ti€p xuc vai truc hoanh. S§ diém cuc tri caa g(z) la y
y=f(z)
A. 4. y = f(z)
B. 5 .
O x
C. 7. / s//l
D. &

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 115 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

46.15.

46.16.

46.17.

46.18.

46.19.

46.20.

Ham s6 y = f(z) c6bang xét ddu dao ham f/(z) bén dudi. C6 bao nhiéu s8 nguyén m € [—5;5]
déham s8 y = f(2* — 2mz +m* + 1) dong bién trén khoang (0;1) ?

A. 5. z | - -2 2 +
B. 8. 1@ - o - 0 o+

C. 7

D. 6.

Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ctia y = f/(z) nhu hinh vé. Cé tat ca
bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham s6 m d€hamsd y = 4f(z — m) + 2> — 2mz dong bién
trén khoang (1;2) ? A

A. 2. SN ! /
B. 3. / = 0 >

C. 0.
D. 1.
Cho ham s8 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Biét f(0) = 0 va d6 thi ham s8 y = f'(z) nhu
hinh vé bén dudi. Ham s6 y = ‘4f(sc) + 2°

R '

dong bién trén khoang nao dudi day ?

A. (0;4). _ }Al
B. (—20). (N ? /}
C. (4;+400). /
D. (—OO;—Q). e

Cho ham s8 f(z) lién tuc trén R ¢6 f(—1)=0 va cé d6 thi ham s y = f'(z) nhw hinh vé. Ham

s0y = ‘Qf(sc —1) — 2*| ddng bién trén khoang nao sau day ? y
3o
A. (3;400).
B. (—1;2).
C. (0;+00). 1/ |
D. (0;3). [ © 2 |7

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R thoa man (3z° —15z)f'(z) + (10 — 52)f(z) = 0, Vx = 0,
f1)=—4 va [f'(sc)r + [f(:c)r > 0. Téng gia tri cuc dai va cuc tiéu cia ham s6 y = f(z) bang

D. 342
Cho ham s8 y = f(z) lién tuc trén R va cé &6 thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh bén duéi. Ham s&
y = 15f(22> — ') —102° + 302> — 20 c6 bao nhiéu diém cyec tri ? :

y
1.

. 2. 2

s \

. O.

o 1~—"2 T

n =

O
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Céu 47. Cobaonhiéu s6 nguyén a (a > 2) sao cho ton tai sd thiee = théa (a'” +2)*" =2 -2 ?

A. 8. B. 9. C. 1L D. Vo 5so.

47.4

ML. .?.El‘ &l‘?

biéu kién: z > 2. Pat m = loga > 0. Phuong trinh tro thanh (2" 4 2)" =z — 2.

m :x_z
Déat y = 2™ +2 va y > 2 thi ta c6 hé phuwong trinh 5
" =y—
- z™ _ym —r—y & z™ +r= ym +y o f(.fE) — f(y) F()=t"+t / (0;+00) =y
m log(m—?)
S :x—2<:>mlogx:10g(x—2)<:>m:l—<1:>loga<1:>a<10.
ogx

22 0L 0 €{2;3;4;...;9} : ¢6 8 théa man bai toan. Chon dap an A.

Bai tap trong b va md réng

C6 bao nhiéu s8 nguyén a (a > 2) sao cho ton tai s8 thuc z thoa 2a(z ™" +1)%" =z -2 ?
A. 1.

B. 2.

C. 3.

D. 0.

Cé bao nhiéu sd nguyén a (a > 2) sao cho'ton tai s thuc z thoa ("’ +3)"" =2 -3 ?

A. 1.

B. 2.

C. 3.

D. 0.

Cé tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia s6 thuc y nhdé hon 10 sao cho ton tai sd thuc = thoa man

Vyu+y+e =e"?

A. 9.
B. 8.
C. 10.
D. 7.

Cé bao nhiéu sd nguyén y dé ton tai s6 thuc x thoéa In|y + 3sinz + In(y + 4sin a:)] =sinz ?
A. 6.

B. 10.

C. 5.

D. 9.
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47.5

Cé tat ca bao nhiéu s6 nguyén y sao cho c6 dang 2 sd thuc z € (0;10) thda man:
8 +32.4" + (32" +1).2" = (¢’ —1)2° + (y— 1)z ?

A. 101.

B. 100.

C. 102.

D. 103.

Goi a > 1 1a s6 thuc sao cho ton tai duy nhat s6 thiee = thoa " = log, 7. Ménh dé nao diang ?
A. ac (1,2 1,3).
B. ac (L3 1,4).
C. ae(L4 15).
D. a € (L5 16).

Phuong trinh grlnse | z(r — 3)°.2° = (8 —m).2" + 4 cb ba nghiém phan biét khi va chi khi
m € (a;b). Khi &6 gid tri b° — a’ bang

A. 48.

B. 36.

C. 64.

D. 72.

Gia st a, b 1a cac s8 thyc sao cho 2° + y* = a.10* + .10 ddng véi moi cac s6 thie duwong
z, y, z théaman log(z + y) = z va log(z* +y°) = z 4+ 1. Gia tri cia a + b bang
31
2
29

A.
B.
c. —=.

D. - 2.

Xét cac s6 thiee dwong 7, y théaman log,(4z 4 16) + 2 — 3y — 8" = —2.Goi (z;y,) lacap (z;y)
khi biéu thixc P = 2 + 3z + 1+ 8’ dat gia tri nho nhat. Gid tri cua :cf + 3y, béng

A. 9.

B. 7.

C. —1.

D. 9.
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47.10

47.11

47.12

47.13

47.14

Cé bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 thuc m dé ton tai cdp sO (z;y) thoéa man dong thoi

T — e =g 4y —1valogi(2z+y—1)—(m+4)log,z+m* +4=0 ?
A. 3.
B. 4.
C. 5.

D. 6.

Cho phuong trinh log,(22” — 4z + 4) = 2" +y? — 2% 4+ 2z — 1. Hoi c6 bao nhiéu cdp sO nguyén
duong (z;y) va 0 < z <100 thoa man phuong trinh da cho ?

A. 4.

B. 3.

C. 1.

D. 2.

Cé bao nhiéu cadp sd nguyén duong (z;y) théaman 0 < z <2020 va (z +1).3" = y.27" ?
A. 2020.

B. 673.

C. 672.

D. 2019.

Cébao nhiéu cap sdnguyén (z;y) théa man dong thoi cac diéu kién 0 < z <2020, 1 <y <2020
va 4" +log,(y + 3) =16.2" +1log,(2z +1) ?

A. 2019.
B. 2020.
C. 1010.

D. 1011.

Cé tat ca bao nhiéu b ba s6 thuc (z,y,z) thoéa man dong thoi cac diéu kién 2%—2.4%7.16%’—2 =128
va (zy° +2')Y =4+ (2 — ') ?
A. 3.

B. 4.
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47.15

47.16

47.17

47.18

47.19

47.20

Cho ham sd bac ba y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé bén. S6 nghiém thuc phan biét cia phuong
trinh f(zf(z)) = —11la v

A. 3. /
B. 6. =

C. 7.
D. 8.

Cé tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s& m thudc doan [—2020;2020] d€ phuwong trinh
log,,, (* —3z)* = logm(a: + m) c6 dung hai nghiém phan biét ?
A. 4035.
B. 2023.
C. 2022.
D. 4036.
Goi S la tap hop tat ca cac gid tri nguyén ctia tham s6 m thudc doan [—20;20] d€ phuong trinh
log,,, (¢* + 3z)* = log m(m — m) c6 dung hai nghiém phan biét. Tong tat ca cac phan tw cua tap
S bang
A. —203.
B. —206.
C. 3.
D. 6.
Cé tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua'y € (—10;10) d€ ton tai 2 s6 thuc x thda man:
log,(2* — 2z + 4) = log,(z* — 2z + y)
A. 4.
B. 3.
C. 6.
D. 9.
Cé bao nhiéu gia tri ctia y € (0;2020) dé ton tai s6 thuc = thdéa man 4” +4 = 2" cos(z + y) ?
A. 324.
B. 322.
C. 320.
D. 321.

Vi gid tri nao ctia y thi ton tai dung 1 s6 thuc = théa man 9" + 9 = 3"y cos(wz) ?

A. y=3.
B. y=—6.
C. y=-3.
D. y =6.
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. S
tich cua hai hinh phang dwgc gach trong hinh bén. Ti s6 S—l bang

2

Ciu 48. Cho ham s8 bac ba y = f(z) c6 d6 thi la duwong cong trong hinh bén. Biét ham s& f(z) dat

cuc tri tai hai diém =, z, théaman =, = 2, +2 va f(z,) + f(z,) = 0. Goi S, va S, 1a dién

48.1.

. y A
A —.
4 5
B 2. )
8 2 >
3 O T : XV
c = |
|
|
D. 3.
5
Lot giai tham khao
Tinh tién diém udn vé goc toa d9, ta duoc hinh vé bén.
Khi d6, do f(z) la ham bac ba, nhan gdc toa d6 la tam d6i xting A
nénz =-1 z,=1
S
Chon f'(z) = 32" —3 = f(z) = 2° — 3u.
0 .
Dods S, = [ («* O MaS 45 =9 T
odé 2—f(sc —3x)da:—z- asS +8,= o = ! X
-1 |
I
S I
Suy ra: S, = 3 =+ = 3. Chon dap an D.
18 5

Bai tap tuong b va md réng

Cho ham s& bacba y = f(z) c6 d6 thi la dwong cong trong hinh bén. Biét ham sd f(z) dat cuec tri

tai hai diém =z, z, théa man-z, = z, +4 va f(z,) + f(z,) = 0. Goi S, va S, la dién tich ctia hai

. Sy
hinh phang duoc gach trong hinh bén. Ti s6 S—l bang ’

2

A. 5/3.
3

B. = 9

5
C. 1

D. 3/4.

Cho ham s&bac ba f(z) = az® + bz* + cx + d va duong thang d : g(z) = mz + n 6 d6 thi nhu

’ JUN ; A A M M 1 \ PN e A M
hinh vé. Néu dién tich phan t6 bang bang 3 thi dién tich phan gach bang

o NwE »
Ojw PN oo
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48.3.

Cho duong cong (C) : y = 8z — 272° va duong thang y = m cat (C) tai hai diém phan biét nam

trong gdc phan tu thir nhat ctia hé truc toa dd Ozy va chia thanh 2 mién phang (gach soc va ké

caro) c6 dién tich bang nhau (tham khao hinh vé bén). Ménh dé nao sau day la dang ?

1 y
A. O<m<§-
1 /\ y=1m
B. —<m<1. o
2
3
C.l<m<-—:
2 O x
D.§<m<2. er_ om3
2 y (o 3} i

Cho y = f(z) xac dinh trén [—3;3] c6 d6 thi nhu hinh vé. Biét S|, S,, S, co6 dién tich lan luot la

3, 1 va 3. Khi do f(l — 2)f'(3z)dz bang

C.
D.

A.
B.

N o

)

9
—4.

-3\

# ’ y=f(x)

[ o -

St

S3

Hinh phang (H) duoc gidi han bdi d6 thi (C') ctia ham da thitc bac ba va parabol (P) c6 truc d6i

xtng vuong goc voi truc hoanh. Phan té6 ddm cta hinh vé c6 dién tich bang

A 37
12
B. .
12
c. U
12
D. 2.
12

Cho hai ham s6 f(z) = aa® +ba” +cx —2 va g(z) = dz’ +ex +2 (a, b, ¢, d, e € R). Biétrang
d6 thi cia ham s8 y = f(z) va y = g(z) cat nhau tai ba diém cé hoanh d6 lan luotla —2; —1; 1
(tham khao hinh v&). Hinh phang gi6i han boi hai d6 thi da cho c6 dién tich bang

A.

37
6
13
2
9 .
2
37

J

12

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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48.7. Choham s8 y = az' + b2’ +ca’ +dz +e, (a = 0) c6 d6 thi (C) va duong d:y = mz +n cat
d6 thi (C) tai cc diém cé hoanh dd Ian lwotla —2; —1; 0; 1. Biét rang hinh phang gidi han boi
(C), d va duong thang z = —2, = 0 c6 dién tich bang 1. Dién tich hinh phang gi6i han béi
d6 thi (C), duong thang d, truc tung va duong = = 1 bang

A
30
B. 2.
30 x
c 9.
30
p. 9.
15

48.8. Choham sd y = ax' + bz’ + ¢, (a = 0) c6 d6 thi (C') va tiép tuyén d ctia d6 thi (C) tai diém cd
hoanh d6 = = —1, cat (C) tai hai giao diém con lai c6 hoanh bang = = 0, z =2 (tham khao hinh
vé&). Biét rang hinh phang gi6i han boi (C), d va duong thang © =0, z =2 c6 dién tich bang
28/5. Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi (C'), duwong thang d va z =0, z = —1.

A 27 Y
5
29 =
B. ? -1T O I2
I
c L. I
5 :
I
D. 2. |
12

48.9. Choham sS y = f(z) va y = g(z) lahai ham s& lién tuc trén R c6 d6 thi ham s61a y = f/(z),
y = g'(). Goi a, b, ¢ 1a cdc hoanh d6 giao diém cua d6 thi ham s f(z) va ¢'(z). Ham s8

y = ‘f(x) —g(z) — m‘ c6 nhiéu diém cuec tri nhat khi va chi khi
fla) = g(a) <z < f(0) -

( )—gle) <m < f

( ) —g(c) <m < f(b) — g(b). /!/ - f'm-\

48.10. Chohams8 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham s§ f'(z) duoc cho nhu hinh vé bén.
Tim tat ca c4c gid trj that ctia tham s& m débat phwong trinh f(1 — 2z) < 22° — 22 4+ m conghiém
trén (—0,5; 1) 7

Yy
1 2
A m>=-f)—=- e 1
TR
1 3 N\ 1 2]
B-m>§f(2)—§' 1 o\ ! e
1 ]
— —1__\ !
C.m>M_z. - :
2 3 '
21 -2 .
D. m > f(0)— o
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48.11. Choham s6bacbén f(z) c6 f(—1) = —7. Ham s8 y = f'(x) c6 d6 thi trong hinh vé bén. S§ diém
Cufctricﬁah‘amsé'y:‘f(x—l)—kac?—4:5—1—6‘ la v
A. 3.
B. 5.
C. 7.
D. 6.

48.12. Cho hai ham s8 f(z) = az' + b2’ + ca® +dv +e va g(z) = ma® + na® + pr + ¢. D thi cta hai
ham s6 y = f'(z), y = ¢/(¥) nhu hinh vé bén duwdi. Téng cac nghiém ctia phuong trinh
f(z) + ¢ = g(x) + e bang
13
5
13
—

A.

B.

c L
3

4
D.——.

3
48.13. Cho duong cong (C): f(z) = 2 + az® + bz + ¢ va duong thang d : y = g(z) 1a ti€p tuyén cta

(C) tai diém cé hoanh d6 = = —1. Biét rang dién tich hinh phéang gi6i han béi (C) va d bang
108 . Giao diém thtt hai ctia d va (C') c6 hoanh d¢ m > 0, khi d6 m thudc khoang nao ?

A. (0;2).
B. (2:4).
C. (46).
D. (6;400).

48.14. Cho duong cong (C):y = x°. Xét di€fm A c6 hoanh dd dwong thudc d6 thi (C). Tiép tuyén cua
(C) tai A taovéi (C) mdthinh phéng co dién tich béng 27. Hoanh d¢ cta diém A thudc khoang
nao dwdi day ?

48.15. Goi S, va S, Ian luot 1a dién tich cdc hinh phang giéi han béi (P):y = 2° + k (k> 0) va duong
thing d : y = 2z nhw hinh vé. Néu S, = S, thi k bang
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A 2.
)
B. ..
9
c 3.
2
D. 3.
4

S2

S7

48.16. Cho parabol (P):y = z°, diém A(0;1). Mot duong thang di qua A cat (P) tai hai diém B, C
sao cho AC = 2AB nhu hinh vé bén. Thé tich cua khoi tron xoay duoc tao thanh khi quay phan

gach chéo quanh truc hoanh gan vdi gia tri nao nhat sau day ?

A. 13,3.
B. 8.
C. 7.3.

D. 11.

y

48.17. Cho parabol (P):y = z°, diém A(0;2). Mot duong thang di qua A cat (P) tai hai diém B, C
sao cho 3AC = 2A B nhu hinh vé bén. Thé tich cua khéi tron xoay dwgc tao thanh khi quay phan
gach chéo quanh truc hoanh gan vdi gia tri nao nhat sau day ?

A.

B.

C.

D.

34.

11.

7.

21.

y

48.18. Cho parabol (P):y = z°, diém A(0;1). Mot duong thang d di qua A cat (P) tai hai diém
B(b;b%), C(c;c”) sao cho AC = 4AB nhuw hinh vé bén. Goi S, 1a dién tich hinh phéng giéi han
boi {(P); d;  =b; =0} va S, la dién tich hinh phéng giéi han boi {(P); d; 2 = b; = = 0}.
Tisd dién tich S, / S, bang

A.

181
2944
7
608
13
112

2763
2944

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng !
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48.19. Cho parabol y = z* c6 d6 thi nhw hinh vé, dién tich S, =28,. Goi V, V, lathétich hinh phéng

|
S,, S, quay quanh truc hoanh. Tinh —%-

1

A. 243,
B. 3.

C. 2. \

D. 4.

48.20. Cho ham s6 y = z° ¢4 db thi (C)) nhu hinh vé. Ki hiéu (H,) 1a hinh phang duoc gisi han boi
(C), z =a, (a <0) vatruc hoanh; (H,) la hinh phang duoc gidi hanbéi (C),  =b, (b>0) va
truc hoanh Ian Iwot c6 dién tich S, S,. Pong thoi V,, V, 1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi

\ Ay Y > A S M
quay (H,), (H,) xung quanh truc hoanh. Biét rang 243V, = 32V,. Tis6 S—l bang

2

>
|

16
81 a [s) b

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 126 -



Phiit trién dé tham khao thpt ndm 2021

Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

3z, + z, — bi| bang
2, + 2, —5i

A. 5-—+19. B. 5-++/19. C. —5+2v19.

Céau 49. Xét hai s6 phtic 7, z, théa man ‘zl‘ =1, ‘22‘ =2 va ‘zl — 22‘ = \/g Gia tri 16n nhat caa

D. 5+ 2v19.

ML. .?.El‘ &l‘?

Cach giai 1. Phuong phap hinh hoc.

Goi A la diém biéu dién s6 phtkc z,, B la diém biéu dién s6 phtic z, va C' la diém biéu dién

sO phitc w = 3z, + z,, diém M(0;5).

Ta cé: OC = 30A + OB = 0C? = (30A + OB)* = 90A* + OB + 60A.0B

— 90A% + OB® + 6.0A.0B.cos(OA,0B) = 904* + OB® + 6

OA* +0OB* — AB*

i‘w‘:@. Ma MC < OM + OC nén ‘321—{—%—5@'

max

Suy ra ‘3z1 + 2z, — 5

max

Cach giai 2. Phuong phép dai so.

— OM + R =5 ++/19. Chon dép 4n B.

19

& MO, <0, M, C théng hang

Dit 2, =a+bi vaz, =c+di. Suyra: o’ +b0° =1 " +d° =4, (a—c)’ +(b—d)° =3.

Do dé a® —2ac+c* +b* —2bd +d* =3 = ac+ bd = 1.
Tacéd: 3z, + 2z, = 3(a + ¢) + (3b + d)i nén

[32, + 2,| = (3a + ¢)” + (3b + d)’ = 9(a® +b°) + (¢* + d*) + 6(ac + bd) = 19.

Ap dung bat dang thikc ‘z + z" < ‘z‘ + ‘z", ta co ‘Szl +z, — 5@" < ‘3z1 + zQ‘ + ‘—52" — 19 + 5.

Chon dap an B.

Bai tap tong b va md réng

Dang 1. PIEM VA DPUONG THANG

1a hinh chiéu ctia N 1én (A), nghiala NM = NK = dyony© M=K

Khidé M = H vatoaddo H = (A)N(OH).
| Az, + By, +C|
\/AQ B

o = + )

min

g ®

Cho duong thang (A) : Az + By + C = 0 vadiém M € (A). Diém N ¢ (A) saocho NM nhonhédt < K

Khidé M = K vatoadd K = (A) N (MK).

Y

49.1 Xét cac sO phtrc z = = + yi thoa man ‘z —-2- 4@" = ‘z — 22" va ‘z‘ dat gid tri nho nhat. Khi do gia

tri cia 3z — 2y bang
A. 2.
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B. 3.
C. 4.
D. 5.

Xét cac s6 phtrc 2z thoa man z(zZ — 2 + i) + 4¢ — 1 la mot s6 thue. Gia tri nho nhat cua ‘z‘ béng

A S
5
B. 2.
5
c 2.
6
p. ’.
5

Xét cac s6 phtrc 2z thoa man ‘z +2— 2@" = ‘z — 42". Gia tri nho nhat cua ‘zz + 1‘ bang

A. 22,

B. 2.

o V2
2

Xét cac s6 phtrc z thoa ‘z +1-— z‘ = ‘z -1+ 22". Gia tri nho nhat cua ‘(3 + 4i)z — 5 4 10i| bang

A T3
26

Xét cac s6 phtrc 2z thoa man ‘z‘ = ‘E -1+ 2@". Gia tri nho nhat caa ‘(1 + 2i)z + 11 + 24| bang

A V3
2
2

B. —.
V5

c. 2.
5

D. 5.
2

Dang 2. PIEM VA DPUONG TRON
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Cho tap hop diém M (z;y) biu dién cac s phtic 2z = z + yi 1a mot duong tron (C) cb tam I(a;b) va
ban kinh R. Goi N la diém biéu dién s6 phtc 2.

Phuwong phap 1. Hinh hoc

=O0M

g

z

min

max

min

=O0M

max

= OM, =|0I — R| khi M = M, y
= OM, =|0I +R| khi M =M,

Khi d6 (01) N (C) = {M; M, }.

!/
Z—Z‘

/
z—Z

min

max

min

max

= NN, = |NI - R| khi M = N,
= NN, =|NI + R| khi M = N,

0

Khi d6 (NI) N (C) = {N,;N,}.

thi tir nhan xét

max

» Luuy. Néu dé bai yéu cau tim tong phan thuc, phan ao tuwong tng voi ‘z‘ o ‘z
I la trung diém cua M M, suy ra: tong phan thuc 2a, tong phian do 2b.

Phuong phéap 2. Bit ding thitc Cauchy - Schwarz

Gia st tap hop diém 1a dwong tron (C) : (z —a)* + (y —b)* = R* va viét lai:

(C): 2> +9* —2ax —2by +c=0=2° +y° = 2az +2by —c

:>‘z‘ =7+ :>‘z‘2 =2 + 9 = 2az + 2by — ¢ = 2a(x — a)+2b(y — b) +2a° +2b° — ¢
nham loi dung(z — a)’ + (y —b)* = R? trong bt dang thitc Cauchy — Schwarz (diém roi):

\/(4& +48)|(z — af + (v b

A v} g

—\/(4a2 +4b%)|(z — a)’ + (y — )| < 20.(3— a) + 20— b) <

Suy ra: 2a% +2b° — ¢ — 2Ry/(a® + b?) < \zf <20 +2° —c+2R\(a* + V%)

& \/2a2 + 20> —c —2Ry/(a® + %) < ‘z‘ < \/2a2 +2b° — ¢ + 2R+[(a® + b%).

Phuwong phap 3. Lwong giac

xr —

2 2
a] +[y—b] =1, goi ta dén

Gia st tap hop diém 1a duong tron (C): (v —a)’ + (y —b)’ = R* & [ 7

Tr—a

cong thic sin’ ¢ + cos’ t = 1 nén dat

=sint

y—0

=

T =a+ Rsint

b:cost {y:b—l—Rcost

2
Do dé: ‘z‘ =\’ +9 = ‘z‘ =2’ +y° = (a+ Rsint)’ + (b + Rcost)’
= ‘zr =a’ +b° 4 R*(sin®t + cos’ t) + 2aR.sint + 2bR. cos t

2
& ‘z‘ =a*+b + R*+2RJad* + b2.sin(t + ) valudn c6 —1 < sin(t + o) <1 nén suy ra:

_\/a2—|—b2—2R a’ +b° S‘z‘g\/aQ—ka—#ZR at + 0.

Phuong phap 4. St dung bat dang thitc tri tuyét d6i

5l =lal <le + 2l <[al v

49.6 Cho cac sO phtic thoa man ‘z -2+ 2@" = 1. Gia tri 16n nhét cua ‘z‘ bang
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49.10

49.11

A 42 -2
B. 2++2.

C. 22 +1.

D. 3v2 +1.

Xét cac sO phtc z thoa ‘z —2— 42" = 2. Goi 7, z, lahais6 phttc c6 mddun 16n nhat va nhoé nhat.
Téng phan 4o cua z,, 2, bdng

A. -8

B. 4.

C. 8

D. —4.

Xét cac s6 phtic z thda man diéu kién ‘(1 +i)z+1-— 7@" = \/5 Goi m, M Tan luot la gia tri nho
nhat va gia tri 1on nhat ctia biéu thiec P = ‘z‘ Gia tri ctia M — m bang

A. 4.

B. 10.

C. 2.

D. 24.

Xét cac s6 phtc 2z, w thdéa man w =iz va ‘(1 +i)z+2— 2@" —\h. Gi4 tri 1on nhat cua ‘z - w‘
bang

A. 3.

B. 24/3.
C. 3.
D. 3v3.

Xét cac s6 phtrc z thoa man ‘zQ + 4‘ = ‘zQ + 2iz‘. Gia tri nho nhat ctua ‘z + z‘ bang
A. 1.
B. 2.

C. 3.
D. 4.

Xét cac s6 phtrc 2z thoa man diéu kién ‘zQ —2z+ 5‘ = ‘(z —1+2i)(z+ 3i — 1)‘ Gia tri nho nhat cta
‘z -2+ 2@" bang

A. 0,5.

B. 1.

c 3.
2
D. 2
Dang 3. PUONG TRON VA BUONG TRON
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49.12

49.13

49.14

49.15

49.16

Xét cac s6 phtrc 2z, z, thda man ‘zl — 4‘ =1 va ‘z’zQ — 2‘ = 1. Gia tri nho nhét cua ‘zl + 222‘ bang

A. 245 —2.
B. 41—+
C. 42 —3.

D. 442 +3.

Xét cac s6 phitc 2, z, thoa man ‘zl —3i+ 5‘ =2 va ‘z’zQ — 1+ 24| = 4. Gia tri 16n nhat cua biéu
thic P = ‘2@'21 + 322‘ béng

A. /313 +16.

B. v313.

C. V313 +8.

D. V313 +245.

Xét cac sO phuc z, w thoa = 2/2. Biét ‘z — w‘ dat gia tri nho nhat

2—36‘:6 va |w — 442i
khi z = 2, va w = w,. Gid trj clia [3z, — w,| bing

A. 2\2.

B. 632.

C. 4.

D. 1.

Cho céc s0 phttc z, w thoa man ‘z -5+ 32" =3 va ‘z’w + 4 4 2i| = 2. Gi4 tri 16n nhat cua biéu

thiic [3iz + 2u| bing
A. V554 +5.

B. /578 +13.

C. 578 +5.

D. /554 +13.

Cho hai s6 phtic z,, 2, thoa man ‘zl +2 - 3@" =2 va ‘32 —-1- 22" = 1. Gia tri 16n nhat cta biéu
thirc ‘zl — 22‘ béng

A. 3+ +34.

B. 3+ 10.

C. 3.
D. 6.
Dang 4. PUONG THANG VA DPUONG TRON
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49.17

49.18

49.19

49. 20

Biét rang s6 phitc 2z = 2+ yi (7, y € R) thoa man dong thoi ‘z —3— 4@" = /5 va biéu thic

P= ‘z + 2‘2 — ‘z — ir dat gid tri lon nhat. Gia tri caa ‘z‘ bé“mg

A. 33,

B. 50.

c. .
D. 5/2.

Xét cac sO phtrc 2 thdéa man ‘z —1- 3@" = \/E Goi m, M Tanluot la gia tri nho nhat va 16n nhat
cua biéu thuc P = ‘z + 2‘2 - ‘z - 3@"2 . Téng m + M bang

A. 10.

B. 25.

C. 34.

D. 40.

Xét cac s6 phuc z = z + yi (z, y € R) thoa man ‘(1 +i)z+2— z‘ = 4. Gia tri 16n nhat cua biéu
thiic P = |z + y + 3| bing

A. 4.

B. 4\

C. 4+22.

D. 8.

Xét cac s6 phtic z, théa man ‘zl - 2‘2 - ‘zl + ir =1 va cac s6 phtic z, thoa ‘zQ —4— z‘ = 5. Gia

tri nho nhat ctia ‘zl — 22‘ bang

A. 5.

B. 2V5.

¢ 2B
5

35

5
Dang 5. MOT sO LOAI KHAC (POAN THANG VA TIA, PARABOL, ELIP,...)

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 132 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

49. 21

49. 22

49. 23

49. 24

49. 25

Xét cac s6 phtrc 2z thoa man ‘z 42— z‘ + ‘z —4— 7@" = 6\/5. Goi m, M Tan lwot la gia tri nho nhat
va gia tri léon nhat cta T = ‘z -1+ z‘ Gia tri cia m + M bang

52473

5
B. 5v2 + 2/73.
c. V13 +73.

o 52273

2

A

Xét cac s6 phuc z thoa man ‘z —1- z‘ + ‘z —8— 3@" = \/5 Gia tri 16n nhat cua biéu thirc
p :‘z—l—l—l—%‘ bang

A. 53.

B.

o
w

18

ot

C.

D. /106.

Xét cac sO phtc z thoa ‘z +2— 3@" + ‘z —6— z‘ = 2\/5. Goi M, m lanluot la gia tri lon nhat va

w ‘

gia tri nho nhat ctia P = Hz +1-— 2@" — ‘z - 25+ ZH Gia tri m + M bang
A 32,
3v2 +4/2

2

C. 82 —215.
62 =245

3

B.

D.

Xét cac sO phttcc 2z thoa man ‘iz — 2 — 2‘ — ‘z +1— 3@" = +/34. Gid tri nho nhat cuaa biéu thic
P = [+ )z + 2i bing

A L

Nt
B. 32.
C. 4.
D. /26.

Xét cac s6 phtec 2z dong thoi thoa man ‘z —4+ 3@" — ‘Z +4 4+ 32" =10 va ‘z -3- 42" nhoé nhat.
Mbdun ctia s8 phtic z bang
A. 5.
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49. 26

49. 27

49. 28

49. 29

49. 30

B. 5v2.
C. 612.

D. 10.
Xét hai s phtic z,, z, thoa man 2|7, +1| = [z, — 2, — 2i| va |z, — i — 10| = 1. Gia tri nho nhét ciia
biu thirc ‘zl - 22\ bing

A V10 +1.

B. yv101 - 1.

C. VW10l + 1.

D. 35— 1.

Xét cac s6 phitc 2z = a +bi (a, b € R) thoa man diéu kién 4(z —Z) — 157 = i(z + Z — 1)>. Tinh

1 ,

P = —a+4b khi |2 _§+ 3¢| dat gia tri nho nhat.

A. P=4.

B. P =5.

C. P=6.

D. P=T.

Xétsd phirc 2 = a + bi thoa 2|z — 3i| = |z =7 + 2i[. Tinh 8a + 7b khi biéu thirc P = |z +g¢ dat

gia tri nho nhat.

A. 8a+T7b=8.
B. 8a+7b=5.
C. 8a+T7b=6.
D. 8a+T7b=171.

Xét céc s8 phitc 2 thoa man |¢| = 1. Gia trj 16n nhét ctia T = |z + 1| + 2|2 — 1| bing

A. 2V5.

B. 2y10.

C. 3\2.

D. 3/5.

Xét céc s8 phtic 2 thoa |z + 4| + |z — 4| = 10. Gié tri 16n nhét va nhé nhét cta || lan luot la
A. 10 va 4.

B. 5 va 4.

C. 4 va 3.
D. 5 va 3.
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Cau 50. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2;1;3) va B(6;5;5). Xét khdi non (N) c6 dinh A4,

dudng tron day nam trén méat cau duong kinh AB. Khi (N) c6 thé tich 1én nhat thi mat
phang chita dudng tron ddy cta (N) ¢ phwong trinh dang 2z + by + cz + d = 0. Gia tri cua
b+ c +d bang

A. —21. B. —12. C. —18. D. —15.

62011. .?.E% &l‘? A

Tacé AB =6.

Goi h, r la chiéu cao va ban kinh ddy hinh nén (N).
R la ban kinh mat cau (S) duong kinh AB.

Goi [ latrung diém AB va H latam

duong tron day cua (N).

Dé thé tich hinh nén (N) 16n nhat thi h > R.

Tacéd: r* = R —IH®> = R* — (h — R)’

. . , 1 ) 1 ) ) T Cauchyﬂ_ (4R)3
Thé tich khdinén V = ~har® = —ha.|R* = (h— R)’| = Z.h(4R —2h) < Z. :
3 3 6 6 27
Dau " =" xéyrakhih:4R—2h<:)hzgR:>AH:4, BH = 2.
Goi H(z;y;2), khidé: AH = %E S H = [%%?]

Phuong trinh médt phang chita duong tron ddy cta (N) di qua H vanhan AB 1am vécto phap
s 14 11 1
tuyénla 2|z —— |+ 2|y ——| +1 z——3 =0
3 3 3
=2r4+2y+2—-21=0=b+c+d=—18.
Chon dap an D.

Bai tap tong b va md réng

50.1 Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S):(z —1)* + (y +2)° + (2 — 3)° = 27. Goi (P) la mit
phang di qua hai diém A(0;0;—4), B(2;0;0) va cat (S) theo giao tuyén la duong tron (C) sao

N

cho khéi nén dinh 1a tdm cta (S) va day la la duong tron (C) cé thé tich 16n nhat. Biét rang
(P):az +by—2z+c=0, khidé a —b + ¢ bang

A.

B.

—A4.

8.

C. 0.

D. 2.

Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S): (v —1)* + (y + 2)* + (2 — 3)* = 48. Goi (P) la mat
phang di qua hai diém A(0;0;—4), B(2;0;0) va cat mit cau (S) theo giao tuyén la dwong tron
(C). Khéinén (N) cb dinh 1a tam cuaa (S), dwong tron day 1a (C) cé thé tich 16n nhat bang
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O3]

9]

A 12871'.
3

B. 39m.

C. 8871'.
3

C. 21571'.
3

Trong khong gian Ozyz, cho mat cau () : (z —1)° +y* + (2 —2)* = 1. Xét diém M di dong trén
r—1 y—1_ 242

1 =2
A, B ,C la céc tiép diém. Khi duong tron ngoai ti€p tam giac ABC c6 ban kinh nho nhat bang
thi phuong trinh mat phang qua 3 diém A, B, C la (ABC):az +by—2z+d =0. Khi d6
2a — b +2d bang

duong thang d: , tt M ké ba tiép tuyén MA, MB, MC dén (S) voéi

A. 3.
B. 1.
C. 2.
D. -3.
-1 — 1
Trong khong gian Ozyz Cho d 2 5~ Y 12 = Z—; va

(S) cat d tai A, B saocho AB = 8 vacat (P) theo giao tuyén la duwong tron c6 ban kinh r = 3.

(P):2x +2y+ z+16 = 0. Mdt cau

Ban kinh ctia mét cau (S) nho nhat ¢o thé' la

A. 3.
B. 1.
C. 2.
D. -3.
r=1+3a+at
Trong khong gian véi hé toa d6 Oryz, cho duong thang A:qy = —2+1 . Biét khi a

z2=24+3a+(1+a)t

thay d6i ludn ton tai mot mat cau cd dinh di qua diém M(1;1;1) va ti€p xtc voi duong théng A.

Tim bén kinh ctia mit ciu 6.
A. 5/3.
B. 44/3.
C. 3.
D. 3\5.
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50. 6

50.10

Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;2;3), B(2;3;4). Mot mét cau (S) ban kinh R ludn

ti€p xuc voi ba mat phéng toa d6 va doan théng AB ludn nam trong (S) (moi diém thudc doan
thang AB déu nam trong (S)). Gid trj nguyén 16n nhat cua R dat duoc la

A. 4.
B. 6.
C. 5.
D. 3.

Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Ozryz, Cho ba mat phang (P):x+y+2+5=0,
@ :z+y+z2+1=0va(R):z+y+2+2=0.Ungvéimdicip 4, B Ianluot thudc hai mat
phang (P), (Q) thi mat cau duong kinh AB ludn cat mat phang (R) theo mot duong tron. Tim
ban kinh nho nhat cua duwong tron do.

1
A ——.
J3
p
B. —.
J3
c L.
2
D. 1.

Trong khéng gian Ozyz cho diém A(—2;0;0) va ba mit phang (P):2z+y+2z—5 =0,
(P):2x+y+2z +13=0,(P,):2z —2y—~2—5=0. Mat cau (5) c6étam I(a;b;c) vadiqua A
dong thoi tiép xtc voi hai mit phang (P,),(P,). Khi khéi cAu (S) cit mat phang (P,) theo thiét
dién 1a hinh tron c6 dién tich 16nnhat thi ¢ + b —2¢ béng

A. 3.

B. 0.

C. -3.

D. 2.

Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;2;—1), B(3;0;3). Biét mat phang (P) di qua diém A
va cach B mot khoang 16n nhat. Phuong trinh mat phang (P) 1a

A v —-2y+22+5=0.

B. z—y+2:4+3=0.

C. 2z -2y+42+3=0.

D. 22 -y +22=0.

Trong khong gian Oxyz, choba diém A(1;0;—2), B(—3;2;4), C(0;2;3). Mat phang (P) thay déi
di qua C va khong cat doan thang AB. Goi d,, d, lan luot 1a khoang céch tir A, B dén (P).

Phuong trinh mat cau (S) cé tam O, tiép xtc véi (P), ¢ng véi d, + d, 16n nhat la

A. 2 +9y* + 27 =6.
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50.11

50. 12

50.13

50. 14

B. 2" +¢y +2° =

po | ©

C. 2° +y* +2°=12.

D. 2 +y" 4+ ==

z—2

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat (P) chita dwong thang d :

— <

cach diém M (2;1;1) mot khoang 16n nhat la
A. 24+y—324+5=0.

B. 2z + 5y + 72410 = 0.

C. 2z4+y+52+3=0.
D.z2+y—-52+3=0.

Trong khong gian Ozyz, goi (P) la mat phang di qua hai diém A(1;—7;—8), B(2;—5—9) sao
cho khoang cach tir diém M (7;—1;—2) dén (P) dat gia tri lon nhat. Biét (P) ¢ mot vécto phap
tuyén 1a 77 = (a;b;4), khi d6 gid tri cta tong a + b bang

A. —1.
B. 3.

C. 6.
D. 2.

Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duong thang di qua diém A(1;1;—1), nam trong mit
phang (P): 2z —y — z = 0 va cach diém B(0;2;1) mot khoang 16n nhat 1a

A x—lzy—lzz—kl.
1 3 1
B. x—lzy—lzz—kl.
2 3 1
C. x—lzy—lzz—kl.
1 3 -1
D. x—lzy—lzz—kl.
2 3 -2

Trong khéng gian Ozyz, phuong trinh dwong thang d di qua goc toa &6 O, vudng goc véi duong

. -1 , . ORT
thang d, :%:%:i va cach diém M (2;1;1) khoang 16n nhat la
NEA S

1 3 2
B E_Y _Z
1 -3
c T_y_z
1 6 4
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D.E_Y _Z
1 -6 4
50.15 Trong khong gian Ozyz, phuong trinh duwong thang d di qua goc toa dd O, nam trong mat phang
(P):2x —y + z =0 va cach diém M (1;2;1) mot khoang nho nhét la

AT_Y_2
4 13 5

B L_Y _ %
4 13 -5

cr_v _:
4  —12

x Y z

pD. i=4 =%
4 -12 =5
50.16 Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(—3;0;1), B(l;—1;3) va phuong trinh mit phang
(P): 2 —2y + 2z — 5= 0. Phuong trinh chinh tac ctia duong thang d di qua A, song song véi
(P) sao cho khoang cach tir B dén d nhd nhét la

A r+3 y :z—l.

26 11 -2
r+3 _y _z—-1

26 —11 2

B.

C. x—|—3: Y :z—l.

26 11 2

D. r+3 y :z—l.

—26 11 —2

50.17 Trong khéng gian Ozyz, cho mét cau (S): z* +y° + 2° + 2z — 4y + 42 = 0 va M(1;1;,—1). Viét
phuong trinh mat phang(P) di qua M va cat (S) theo giao tuyén la dudng tron cé ban kinh
nho nhat ?

A. 2z +y+32=0.
B. z -3y +22=0.
C.z—y=0.
D. 2z -y +2=0.
50.18 Trong khong gian Oryz, cho diém M(—3;3;—3), mat phang (P): 2z —2y + 2 + 15 = 0 va mat

cau (S): (z —2)" + (y —3)’ + (2 — 5)° = 100. Duong thang A qua M, nam trén mat phang (P)
cat (S) tai A, B saocho dd dai AB 16n nhat. Phuong trinh duong thang A 1a

r+3 _y—3 _ z2+3
1 1 3

A.

r+3 _y—3 _ z2+3
1 4 6

B.

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 139 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

r+3 _y—3 _ z2+3
16 11 —10

C.

x+3 y—3 243
5 1 8
50.19 Trong khong gian Ozyz, cho diém E(0;1;2), mit phang (P):z+y+2—3 =0 va mat cau
(S): (z +1) + (y — 3)* + (2 — 4)’ = 25.Phuong trinh duong thang d di qua diém E nam trong
(P) va cat mat cau (S) tai hai diém c6 khoang cach 16n nhat la

D.

z=-—1+4+2¢

A Jy=3-1
z=4—1
Tz =2t

B. jy=1-1¢.
z2=2—1
r=-1

C.jy=3+1¢ .
z =4+ 2t
z=0

D. jy=1—-t¢.
z2=2—t

50.20 Trong khong gian Ozyz, cho diém A(3;3; 2\/8) Duong thang (A) qua A tao véi truc Oz mot goc
30°, (A) cat mit phang Ory taidiém B. Khi OB nho nhat, duong thang (A) ¢ phuong trinh

la
ATty 2
1 1 6
B. x—5:y—5: z
1 1 _J
r—3 y—3 z—2\/g
C. = = .
1 —1 J6
p. r=l_yrl_ 2

50.21 Trong khong gian Ozyz, cho phuong trinh mét cau (S): 2* +y* + 2° —4 = 0 va duong thang

d:= ; 5 =4 ; 5 = %-Hai mat phang (P), (P’) chtta d va tiép xtic véi (S) tai A va B. Duong
thang AB di qua diém c6 toa d6 la

1 1 4

373 3
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50. 22

50. 23

50. 24

50. 25

B. 1;1;—£]-
3

C 171;_£.
37 3

11 4
3’3 3

Trong khong gian Ozyz, chomat cau (S): z° +y° + 2° — 2z — 4y — 62 — 67 = 0 va duong thing
x—13 y+1 =2

d n N 1 Qua d dung cac tiép dién tdi (5), ti€p xuic vdi (S) tai A, B. Puong
thang AB di qua diém nao sau day ?
A. ﬁ;1,6
2 2
B. (314).
C. (6;,—9;6)
b, [17.7.9).
2 22

Trong khong gian Ozyz, hay viét phuong trinh ctia mat phang (P) chita duong thang

r—1 y+1 2-2 r+1 y z-

d: 5 ; 5 va tao voi duong d': ! 5= 1 goc 16n nhat.
A 2 —4y+2—-7=0.
B. 2+4y+2—-7=0.
Cz-3y+z2—-4=0.
D. 24+3y+z—4=0.

Trong khéng gian Ozyz, viét phuong trinh mat phang (P) di qua goc toa d6 O, vuong géc véi
mat phang (Q) : 2z +y — 2 — 1 = 0, dong thoi tao véi truc Oy géc 1én nhat.

A. 2z —-5y—2=0.
B. 2z -2y +2=0.
C. 3z—-2y+42=0.
D. 3x—2y+2=0.

Trong khéng gian Ozyz, cho mit phang (P):z+y+2z—3=0 va d: %
Phuong trinh duwong thang nam trong (P), cat d vatao v6i d mot goc nho nhat 1a

x—i—l_y—i—l_z—l—l.
—4 5

A.
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50. 26

50. 27

50. 28

50. 29

r—1 _ y+4 245
1 1 1

D.

Trong khéng gian Ozyz, phuong trinh duong thang d di qua A(l;—1;2), song song voi

1 _1 Y \
T _ Y= _ % motgbenhonhdtla

(P):27 —y — 2+ 3 =0 va tao vdi duong thang d’ :

—2 2

A $—1:y+1:z—2.

1 -5 7
B. $—1:y+1:z—2.

1 -5 -7
C. $—1:y+1:z—2.

1 3 )
D. $—1:y+1:z—2.

2 -3 )

-1 2 :
xl—QZy 1 _ va mat phang

(P):2z —y +2z+1=0.Duong thang A di qua E(-2;1;—2), song song véi (P), dong thoi tao

Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d:

v6i d goc bé nhat. Biét A c6 mot vécto chi phuong i = (m;n;1). Khi d6 m’ — n® bang
A. —5.

B. 4.

C. 3.

D. —4.

Trong khong gian Ozyz, viét phwong trinh mat phang (P) di qua diém M (9;1;1), cat cac tia O,
Oy, Oz tai A, B, C saocho thé tich tit dién OABC c6 gia tri nho nhat.

A 2+9y—92—-27=0.
B. 2+9y+4+92—-9=0.
C. 24+9y+92—-27=0.
D. 24+9y+92 =0.

Trong khong gian Ozyz, cho diém M(1;4;9). Goi (P) la mat phang di qua M va cat ba tia
Oz, Oy, Oz lan luot tai cac diém A, B, C (khac O) sao cho (OA + OB + OC) dat gid tri nho
nhat. Mt phang (P) di qua diém nao dudi day ?

A. (12;0;0).
B. (0;0;12).
C. (6;0;0).
D. (0;6;0).
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50.30 Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(a;0;0), B(0;6;0), C(0;0;c) vdi a, b, ¢ la nhiing s6
duong thay d6i théa man a” + 4b” + 16¢* = 49. Khi khoang cach tlr goc toa @6 O dén méat phang
(ABC) dat gia tri 16n nhat thi o> + b*> + ¢ bang

a2
1
B. 11.
c. 2L
5
1
p. 2.
5

50.31 Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) di qua M(1;2;1), N(—1;0;—1), dong thoi cat
Oz, Oy theo th tu tai A, B (khac O) sao cho AM = J3BN. Khi dé (P) c¢6 mét vécto phap
tuyén 7 = (I;m;n) thi tdng m + n bang
A. 2.

B. —1.
C. 1.
D. 0.

50.32 Trong khong gian Ozyz, cho A(1;—2;3), B(2;1;1) va mat phang (P):z+y+22+2=0. Tim

hoanh d6 ctia C' thudc (P) sao cho tam gidc ABC' can tai C' va cé chu vi nho nhat ?

AL
3
B. 2.
3

C.

—_

1
D. —.

3
50.33 Trong khéng gian Ozyz, cho mat phang (P):x+y—2+2=0 va hai diém A(3;4;1),
B(7;—4;—3). Biém M (a;b;c), (a > 2) thudc (P) sao cho tam gidc ABM vudng tai M va céddién
tich nhé nhat. Khi d6 gia tri biéu thtic a + b + ¢ bang

A. 6
B. 8
C. 4.
D. 0
r=2+2
50.34 Trong khong gian Ozyz, cho hai duong thang d, : x—ll-l = y;2 :? d,:yy =1+t vamat
z=1+1

phang (P):z +y—2z +5 = 0. Lap phuong trinh duong thang song song véi mat phang (P) va
cit d,, d,lanluot tai A, B sao cho d¢ dai doan AB nho nhat ?

“Thanh cong la néi khéng véi luoi bicng ! Trang - 143 -



Pt trién dé tham khao thpt ndne 2021 Bien soan: Fhs. Lé Qdan Poan - 0933.755.607 - 0929.031.789

50. 35

50. 36

50. 37

50. 38

A. = =
1 1 1
B. x—l_y—ZZz—Z
1 1 —2
c rtl_y+2 =z
1 1 -3
D. $—2:y—1:z—1
1 1 -3
: -1 1 -1 -2 .
Trong khong gian Ozyz, cho duong thang dl;%:%:? dQ:x1 :yT:§~Viét

phuong trinh mit phang (P) song song véi (Q): 2z +y—22+3=0 va cit d, d, theo doan
thang c6 dd dai nhé nhat ?

A z+y—2:+10=0.

B. v +y—22=0.

C.oty—2:+1=0.

D. 2+y—22—7=0.

Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A [1; —2;2} va.B [4;2;2]. Tim hoanh d6 diém M trén mat

phang (Ozy) sao cho ABM = 45° va tam gidc MA B c6 dién tich nhé nhat ?

A.

N | Ot

B. 1.

c. 3.

2
D. 2
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;—2:1), B(50;—1), C(3;1;2) va mat phang
@Q):3z+y—2+3=0. Goi M(a;b;c) € (Q) théa man MA> + MB® +2MC” nho nhat. Tong
a + b+ 5c bang

A. 11.
B. 9.
C. 15.
D. 14.
Trong khong gian Ozyz, cho cac diém A(5;8;—11), B(3;5;—4), (C(2;1;—6) va mat cau
(S):(z—4 +(y—2+(z+17=09. Goi M(z,;y,,;7,) 1a diém trén (S) sao cho biéu thurc

MA — MB — MC| dat gia tri nho nhat. Gid tri cua tong z,, +¥,, bang

A. 4.
B. 0.
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C. —2.
D. 2.

50.39 Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(13;3;—2), B(1;0;1) va phuong trinh hai mat cau
(S):a* +y*+2° =25 (8,):(x—5" +y* + 2" =10. Goi M ndm trén duong tron giao tuyén
cta (S,), (S,) thoa man P = MA® +2MB* + 3MC” dat gid tri nho nhat. Gi4 tri cua biéu thic

bang

A. 186 — 3642,
B. 36.

C. 18 — 632.
D. 16.

50.40 Trong khong gian Oryz, cho mat phang (P):z —2y+2z—1=0 va hai diém A(0;—2;3),
B(2;0;1). Diém M(a;b;c) € (P) sao cho MA + MB nho nhat. Gid tri o> + b* + ¢* bang

A.

=
w »b!-q %Jco *‘hﬁ
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