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PHAN DPAI SO
Chuong IV. BAT PANG THUC - BAT PHUONG TRINH

I. BAT PANG THUC
1. Tinh chit ctia bit ddng thiic
e a>bsa+c>b+c.
e (>0=a>bsac>bc;c<0=>a>b< ac<bc.

a>b a>b>0

o C>d}:>a+c>b+d;c>d>0
e a>bea™ > neN.

e a>b>0=a>bsa”>b"neN.
e a>b>0=a>beJa>qb.

° a>b<:>3/;>3/g.

2. Bat dang thiic C6 si
e Néuavablahaiso thuckhong am thi a+b>2+ab (Diu “="xdyra < a=»).

}:Mzc>bd.

e Néuconsékhong dm a,,a,,....,a, thi a +a,+..+a, 2nyjaa,..a, (Ddu“="xdyra <>a,=a,=..=a).
3. Bat dang thiic c6 chiia ddu gi4 tri tuyét doi
o VxeR:|x|20; x|2x; x|2—x.
o |x|£a<:>—a£x£a(a>0).
x<—a
. |x| zas (a > 0).
xz2a

la|—[b] <|a+b| < |a|+|b]-
4. M6t s6 bit dang thiic thuong dung khac
B4t dang thtic Bunhiacopxki:

»

o Ap dung cho bd hai s6 a, b va x, y ta dugc: |ax + by| < \/(az + bZ)(xZ + yZ) (Dau “="xayra < a_ -).
x

o Apdungchobdnsé a,a,,...a, vab,b,,..b, tadugc:

ab +ab,+..+ab,|< \/(af ta, +..+a )(bl2 +b) .+ bz) (D4u “=” xay ra < % = Z_Z =..= Z_").
1 2 n
e Bit dang thiic Svac-xo:
" S . . a’ b (Wrb)2 . a b
o Ap dung cho bo hai s6 g, b va x, y ta dugc —+—2 (Diu “="xayra & —=—).
Xy X4y Xy
o Apdungchobdnsé aa,,....a, vab,b,,...b, tadugc:
2 2 2 (g +a, +.ta )
a#+¢+...+—”2( L ") (Dau “=" xay ra <:>&=a—2=...=a—").
b, b, b, b+b,+..+b, . b, b,
II. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
1. D4u caa nhi thic bac nhit
e Xét nhi thiic bdc nhét f(x)=ax+b (a #* 0) ta c6 bang xét dau:
b
X —o0 - +00
a
f(x) Trdi ddu vdi hé s6 a 0 Ciing ddu véi hé s a
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Cdch nhgé: Trdi trdi - Phdi cing.
e Tubang xét ddu ta c6 két luan:

N ) \ N 7, A N . \ a . b
o Daucuna f(x) cung diu véihé s6 a khi va chi khi x >——.
a

N k] &3 N /& A N . 1 e . b
o Daucua f(x) trai ddu v6ihé s6 a khi va chikhi x <——.
a

2. Bat phuong trinh bac nhat
e Giai va bién luan bat phuong trinh ax+b >0 (1)

e THI1.Néua>0thi (1)< x> —2. Vay tap nghiém cta (1) la S = (—E&OOJ.
a a

e TH2.Néua<0 thi (I)& x< —2. Viy tap nghiém cta (1) la S = (—oo;—ﬁj.
a a

e TH3. Néu a=0 thi (1) < 0.x <—-b.Khi d6:
+ Néu b >0 thi (1) vo nghiém. Vay tap nghiém cta (1) 1a S=.
+ Néu b <0 thi (1) c6 nghiém ding vé6i moi x. Vay tdp nghiém cua (1) la S=R.
Cac bat phuong trinh ax+b <0; ax+b>0; ax+b <0 co cac gidi va bién luan tuong tu nhu trén.
. Hé bat phuong trinh bac nhit mgt 4n
Hé bét phuong trinh bac nhit mot 4n la hé gém hai hay nhiéu bat phuong trinh bac nhit mot an.

W

DéE giai hé bat phuong trinh bac nhiat mot dn thi ta gidi tling bat phuong trinh d€ tim nghiém cta ting bat

phuong trinh ro6i tim giao cta hai tap nghiém.

e Trong qua trinh tim giao cua hai tp nghiém thi ta nén vé truc s6 d€ viéc gidi trd nén thuén lgi va dé dang.

III. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

1. Bat phuong trinh bac nhat hai an

e DéEgiai bat phuong trinh ax +by +c¢ >0 (1) thi ta lam nhu sau:

o Budc 1: Vé dudng thing A:ax+by+c=0 trén hé truc toa do Oxy.

o Budc 2: Chon diém M (x,;y,) bat ki khong thugc duong thing A.

o Budc 3: Tinh gia tri bi€u thic T =ax, +by, +¢ va xét ddu ctia n6 d€ thu dugc mién nghiém ctia bat
phuong trinh da cho trén mit phang hé truc toa dd Oxy, bang cich:
+ Néu T >0 tdc la cung ddu véi (1) thi mién nghiém cta (1) 12 nta mit phang khong ké bs A chta
diém M.
+ Néu T <0 tic 1a trdi ddu vé6i (1) thi mién nghiém cta (1) 12 nda mit phdng khong ké bd A khong
chtia diém M.

Néu bdt phuong trinh c6 chia ddu “=” thi khi két luAn mién nghiém la ndia mit phing ké ca bo.

Céc bat phuong trinh ax +by +¢<0; ax+by+c¢>0; ax+by+c <0 c6 cach gidi nhu trén.
2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n
Hé bat phuong trinh bic nhét hai 4n 1a hé gém hai phuong trinh trg lén.

o . ax+by+c>0 o
Gia st giai hé bat phuong trinh § | , . thitalam nhu sau:
a'x+b'y+c'>0

o Budc 1: Vé cic dudng thing A:ax+by+c=0vaAia'x+b'y+c'=0.

o Budc 2: Xdc dinh toa d6 giao diém (néu cd) cua A va A'.

o Budc 3: Xac dinh mién nghiém ctia mdi bt phuong trinh va tim phén giao diém cta ching, ta dugc
mién nghiém cua hé.
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IV. BAT PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

1. D4u cua tam thic bac hai

e Xét tam thic bac hai f(x)=ax’ +bx+c (a # 0) c6 biét thiic A =b* —4ac, ta c6 céc trudng hop sau:

2

! . b A A ke
THI1. Néu A <0 thi f(x):a(x+2— i cung dau véi hé s6 a véi moi x e R.
a a

Bang xét dau:

€T — 00 —+o00

f(z) | Cungdiuvéihésda

2

. i LA e b
cung dau v6i hé s6 a véi moi x R\{—— .

TH2. Néu A=0 thi f(x) = a(x s
2a a

Bang xét diu:

x —00 —b/a 400

f(z) | Cungdduvéihéséa 0 Traidduvéihésda

TH3. Néu A >0 véi x, < x, 1a nghiém ctia phuong trinh f(x)=ax’ +bx+c=0 thi
+ f(x)= a(x —-X, )(x —xz) cung ddu v6i hé s6 a véi moi x € (—oo;xl)u(xz;+oo).
+ f(x)= a(x—xl)(x—xz) trai dau v6i hé s6 a véimoi x € (xl;xz).

Bang xét dau:

T —00 Ty T2 +oco

f(x) | Cungdéuvéihésbap Traidduvoihésda ( Cing diu véihé sb a

e Dinhli ddo ctia tam thtic bac hai f(x)=ax’ +bx+c (a # 0) trong truong hop A=0" —4ac>0 va x, <x,

12 nghiém ctia phuong trinh f(x)=ax” +bx+c=0 thi:

A>0 A>0
x, <x,<a<sa.f(a)>0. a<x <x,=qa.f(a)>0. x, <a<x,<a.f(a)<0.
S<2a S>2a
2. Bit phuong trinh bac hai mgt 4n
e Ta dung tam thtic bac hai dé€ giai.
a>0
e Bit phuong trinh f(x)=ax’ +bx+c >0 c6 nghiém ding véi moi xeR@{A<O.
N \ 2 I3 A Va 7. . a<0
e Bat phuong trinh f(x) =ax" +bx+c <0 cé nghiém ding véi moi x e R < A<Q
g 2\ 2 7 <A i 7,0 . a>0
e Bat phuong trinh f(x) =ax” +bx+c >0 c6 nghiém ding véi moi x e R < A<O
N \ 2 4 A ’ 7y . a<0
e Bat phuong trinh f(x)=ax" +bx+c <0 cé nghiém ding véimoi xe R < A<O

W

. Mt s6 phuong trinh va bat phuong trinh quy vé bac hai
Phuong trinh va bat phuong trinh chia diu gia tri tuyét doi:
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A=
. |A|=B(DK:BZO)<:{ ;A|:|B|<:>{
A=-B
A>B
o |A|l<Beo-B<A<A; A|>B<:>[ ;
A<-B
A, khi A>0
. hay VA® =|A|= .
Chiy V4" =4 {A,khiA<O
e Phuong trinh va bat phuong trinh chtia cén thic:
B>0 A=>0
: H:BQ{A:BZ;J:JEQ B0,
- A=B
_{B<0
A=>0
A=20
. \/Z<B<:> B>0 ;\/Z>B<:>
A<PB’ { ,
A>B

A=B
A=-B

A|>|B|<:>A2 > B2

A=0

;\/Z>\/§c> B=>0.
B>0

A>B

Chuong V. THONG KE

I. KHAI QUAT
Phin bo tan so va tan sudt roi rac
Gia st day » s6 liéu thong keé da cho c¢6 k gia tri khac
nhau (n < k) LX) X)X, SO 1an sudt hién gid tri
X, (i = 1,2,...,k) trong day s6 liéu da cho dugc goi la

A N 2. .7 . 7 .« A \ » ~ n.
tan s6 cua gia tri x,, ki hiéula n,. Tis6 f, =— dugc
n

goi tan sudt cta gid tri x,.

II. BANG PHAN BO TAN SO VA TAN SUAT
Phian bo tan so va tan sudt roi rac

Phan b tan s6 va tan sudt ghép 16p

Gia st day n s6 liéu thong ké da cho dugc phan vao k
16p (n < k) :L,L,,...,L,. M6i16p la mot ntia khoang
dong bén trdi. S6 n, cac s6 liéu thong ké thuoc 16p

Li(i = 1,2,...,k) dugc goi la tan s6 cta l6p do. Ti s6

f, =— dugc goi tan sudt cua 16p L,. Trung di€ém
n
X +x

i i+l

C‘:

1

ctia ntia khoang xac dinh 16p L, dugc

goi la gia tri dai dién ctal6p L,.

Phan bd tan sd va tan suit ghép 16p

1IL. BIEU PO

1. Biéu d6 hinh cot

e Dung dugc cho ca tin s6 va tan suat.
o Cachve:

Giatri | x, | x, e | X, Cong Lép L | L | ... | L |Cong
Tansé | n | n, e | My n Tén s6 no|ln, | | n n
Tansudt | f, | f, | ... | fi 100% Tén suit Ll AL o | fi | 100%
Gia tri dai dién o | ¢ | .. | ¢

o Chon hé toa do vudng goc. Trén moi ntia khoang xac dinh 16p dung mot hinh chii nhét véi day la ntia

khodng d6 va chiéu cao bing tin s6 ctia 16p d6 ta c6 biéu do tan sudt hinh cot (Hinh 1).

o Néu ldy don vi trén truc tung la phin trdm va trén mdi doan xac dinh 16p ta dung mot hinh chit nhat

v6i day la doan do va chiéu cao bang tan sudt cua 16p do ta c6 biéu d6 tin suét hinh cot (Hinh 2).
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Y 4 Tan sd Y § Tan suit

nol - - fo k===

(T ) feb----1 ) S ——

nyl - fik-

ol L, L, Ly = o L, L, L, <
Hinh 1 Hinh 2

2. Biéu d6 duong gap khuc
e Dung dugc cho ca tan so va tan suét
e Cachve:
o Goi c, la gid tri dai dién va n, 1a tdn s6 ctia 16p L. Trén mat phang toa do ta xac dinh céc diém (ci;ni)
v6i i=1,2,..,k. V& doan thing néi diém (c;n,) véi diém (c,,3n,,) v6i i=1,2,...k—1. Ta thu dugc
mot duong gap khuc va dugce goi la dudng gap khuc tan s6 (Hinh 3).
o Néu ldy don vi trén tryuc tung la phan trdm va ndi cac diém (ci; ﬁ) v6i i=1,2,...,k. Trong d6 f, la tan
sudt ctia I6p L, tuong tu nhu trén ta thu dugc mot dudng gap khuc va dugc goi la duong gap khuc tan
suat (Hinh 4).
Y

(0] c1 €2 c3 Ck—1 Cp Cip—1 Ck T

Hinh 3
3. Bi€u d6 hinh quat
e Chi dung cho tan suit
e Cach vé: Vé mot duong tron va chia hinh tron d6 thanh nhiing hinh quat. Méi hinh quat tuong ting véi
mot 16p c6 dién tich ti 1é v6i tan sudt cua 16p do ta ¢ biéu d6 hinh quat (Hinh 5).

Hinh 5
IV. SO TRUNG BINH CONG

S6 trung binh cia mdt day s6 gom n s6 liéu x,,x,,....,x, ki hiéula x va dugc tinh theo cong thic:

_ Xt tetx,
X = .

n
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Phén bd tan s6 va tan sudt roi rac Phan b tan s6 va tan sudt ghép 16p

nXx, +n,x, +..+nx, n.c, +n,c, +..+n.c,

X =

= fix, + f,x, ..+ fx, X = = fic, + f,c, +...+ fic,

n n
V. SO TRUNG VI
Kihiéula M, cia mot day s6 gobm n s6 liéu sap xép theo thii tu khong giam x, <x, <..<x, la:
+Néunlasoléthi M, =x ..

2

X, +X,

+ Néunlasochanthi M, = R
VI.MOT
Cho day s6 liéu dudi dang bang phan b6 tan s6. M6t dugc ki hiéula M, 1a gid tri c6 tdn s6 16n nhat. Mot bang
phan b6 tan s6 c6 thé c6 hai hay nhiéu mot.
VII. PHUONG SAI

n

2 (% -%)

Phuong sai ctia diy gém n s6 liéu x,x,,...,x,, ki hiéula s*, dugc tinh theo cong thiic: s* ==

n
Phan bd tan sd va tin suit roi rac Phan bd tan sd va tan suit ghép 16p
s’ :l[nl (xl —E)Z +n, (x2 —E)Z +..tn, (xk —Y)z} s* = l[nl (c1 —E)z +n, (c2 —2)2 +o.tm, (ck —E)Z}
n n
:fl(x1 —E)Z +f2(x2 —E)Z +..+f (xk —E)Z zfl(c1 —f)z +f2(c2 —f)z +...+fk(ck —E)Z

VIII. PO LECH CHUAN

Do léch chuén 1a can bac hai cia phuong sai va dugc ki hiéu 1a s. Khi s6 liéu c6 don vi nhu mét, ki-16-gam, ...

thi d6 1éch chuén c6 cung don vi véi s6 liéu. Pon vi cia phuong sai la binh phuong don vi cta s6 liéu.
Chuong VI. LUONG GIAC

I. CONG THUC LUQONG GIAC

1. Cong thiic co ban

L , sina=1-cos’a
[1] sin"a+cosa=1= , S
cos"a=1-sin"a

sina )
[2] tana = = sing = tanacosa.

cosa
cosa

[3] cota=—

sina

Hé qud ctia cong thiic co ban

=> cosa = cotasina.

[4] tanacota=1= cota =

tana
Chiing minh:
sina cosa
tanacota = ——=1=dpcm.
cosa sina
[5] 1+tan’a = —.
cos“a
Chiing minh:
5 sina  cos’a+sin’a 1
l+tan“a=1+———= 5 =——=dpcm.
cos“a cos“a cos“a
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1
(6] 1+ cot’a= ——
sin’a
Chiing minh:
5 cos’a sin*a+cos’a 1
l+cot'a=1+———= — =———=dpcm.
sin”a sin”a sin*a

2. Cong thiic cong

(7] cos(a —b) =cosacosb +sinasinb.
(8] cos(a + b) = cosacosb—sinasinb.
(9] sin(a —b) =sinacosb—sinbcosa.
[10] sin(a + b) =sinacosb+sinbcosa.

t —tanb

[11] tan(a—b) _ana—ang
1+tanatanb

tana +tanb

[12] tan(a + b) __anariany
1—tanatanb

Heé qua cua cong thiic cong

a. Cong thuc nhan hai

[13] cos2a =cos’a—sin*a=2cos’a—1=1-2sin’a.

Chiing minh:
cos2a = cos(a +a) = cosacosa —sinasina = cos’ a —sin’ a = dpcm.

2 ) 2 2 2
cos2a =cos” a—sin”a = cos a—(l—cos a):2cos a—1= dpcm.
2 + 2 .2 ) .2
€0s2a = cos” a—sin a:(l—sm a)—sm a=1-2sin"a = dpcm.
[14] sin2a = 2sinacosa.

Chiing minh:
sin2a = sin(a + a) =sinacosa+sinacosa = 2sinacosa = dpcm.

2t
[15] tan2a = —an(j .
l1-tan“a
Chiing minh:

tana +tana 2tana
tan2a:tan(a+a):1 =7 — = dpcm.
—tanatana —tan“a

Hé qua cuia cong thiic nhan hai

Cong thic ha bac
1+ cos2
[16] cos’a= _reosaa
2
Chiing minh:
14+ cos2
T cong thic nhan hai cos2a=2cos’a—1<> cos’a = % = dpcm.
1—cos2
[17] sin*a = ﬂ.
2
Chiing minh:
1—cos2
TU cong thiic nhan hai cos2a =1-2sin’a < sin’a = % = dpcm.

10
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b. Cong thiic bién doi tich thanh tong

[18] cosa.cosb = %[cos(a —b)+cos(a+b):|.

Chiing minh:
Cong vé v6i vé [7] va [8] ta dugc cos(a - b) + cos(a + b) =2cosa.cosb = dpcm.

[19] sina.cosb = %[sin(a - b) + sin(a + b)]

Chiing minh:
Cong vé v6i vé [9] va [10] ta dugc sin(a — b) + sin(a + b) =2sina.cosb = dpcm.

[20] sina.sinb = %[cos(a - b) - cos(a + b)]
Chiing minh:
Tru vé vGi vé€ [7] va [8] ta duoc cos(a - b) - cos(a + b) =2sina.sinb = dpcm.

c. Cong thic nhan ba

[21] cos3a =4cos’a—3cosa.

Chiing minh:
cos3a = cos(Za + a) = c0s2acosa—sin2asina =2cos’ a —cosa — (ZSinacosa)sina

= (2(:082 a—l)cosa —2sin* acosa = 2cos’ a—cosa—Z(l—cos2 a)cosa =4cos’a—3cosa = dpcm.
[22] sin3a = 3sina —4sin’ a.

Chiing minh:
sin3a = sin(2a +a) =sin2acosa+sinacos2a = (2sinacosa)cosa +sina(1—251n2 a)

=2sinacos’a+sina—2sin’a = 25ina(1—sin2 a)+sina—ZSin3 a=3sina—4sin’ a = dpcm.

3tana—tan’a

[23] tan3a =
1-3tan’a
Chiing minh:
72tana +tana
tan2a +t _ tan? 3tana—tan’
tan3a=tan(2a+a)= ansaTond _l-tan'a =292 a;n a:>dpcm.
1-tan2atana 1 2tana 1-3tan“a
—————tana
l-tan“a
3. Cong thiic bién doi tong thanh tich
+b -b
[24] cosa+cosb=2cosa cosa .
+b -b
[25] cosa—cosb:—Zsina sina2 .
+b -b
[26] sina +sinb = 2sin 2 cos

a-b

sin

+b
[27] sina—sinb = 2cos 2
4. Cong thiic bién ddi theo f(x)=asinx+bcosx
b
Tacéd f(x)=asinx+bcosx=+a’+b’sin(x+a) vi tana =—.
a

Céach bdm may d€ tim nhanh « nhu sau:

11
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Buiéc 1: Bam (4] a¢ chuyén vé don vi goc la radian (rad).

Buiéc 2: Bam gidtrib gidtria (=] dé thu dugc két qua.

Chiing minh:

f(x)=+a’*+b (sinx a +\/ 2b = costzxjazﬂa2 (sinxcosa +sinacosx)=+a* +b” sin(x+a)
a’+

\/a2 +b
4 —b suyra tano = 2
Va’ +b’ \/a2+b2, a

Tu cong thic trén, ta c6 thé tinh mot s6 cong thic thudng gip sau:

Trong dé cosa = va sina =

T T T
sinx*cosx = Zsin[xizj sinx + 3cosx=25in(xi?j ‘ \/gsinxicosx=251n(xigj
, ex e X
5. Cong thiic bién doi theo tan—=+¢
2
o as X o . 1-¢°

Néu diat tan— =t thi sinx = T Va cosx = >

2 1+¢ 1+t
Chiing minh:

X

X X X X X X X X 2tan— 2t
sinx =sin| 2= |=2sin=cos— = 2tan—cos—cos— = 2tan—cos’ = = 2 _ =

2 2 2 2 2 2 2 X 1+t

1+tan” —
X
1-tan* = )

X X 2 1-t¢

cosx=cos(2—j=2cosz——1= -1= 2 _ —.
X X
2 1+ tan®= 1+tan®’ = 1+1
2
s . ., . . sinx 2t . cosx 1—t¢°
T dé ta suy ra cong thiic clia tanx va cotx theo t1a tanx = =—— Vva cotx=——= .
cosx 1-t sin x 2t

II. GOC VA CUNG LUONG GIAC PAC BIET
1. Goc va cung lugng giac
e Don vido ctia géc va cung gom do (a°) va radian (a rad) .
e 1°=| Z |rad va lrad = 180 °.
180 x

o Ta c6 bang chuyén déi:

bo 30° 45° 60° 90° 120° 135° 150° 180° 270° 360°

Radian | Z | £ | £ | x| 22 |3 | s | | 3m |
6 4 3 2 3 4 6 2
T \ TRy \ox o 1a 7o R sin
e D¢ dai cung tron I ¢é ban kinh Rvasé do a° la: I = T80 T (4
2
2. Gia tri ciia goc va cung lugng giac KiooyM \
¢ Duong tron lugng giac gan véi hé truc toa do: 1a dudng tron dinh huéng :
I
c6 tam la gbc toa do va ban kinh bang 1. Diém A(I;O) la diém goc. Véi T a, A0 o
—_— o H |27
moi difm M ma o = (OA,OM ) rad ta néi M dinh ra mot goc va cung «.
Ngugc lai, v6i mdi s6 thuc o ludn ton tai diém M trén dudng tron lugng Py
gidc ma @ = (OA,OM) — AOM rad. 2

12



3 3
Géc phén tu thu I (0 N %) II (% N zz] 111 (7[ N 7”} v (7” N 2n}
cosa n = - n
sin + + — —
tana + - + -
cotax + — + —
e Bang gia tri lugng giac cua cac goc va cung lugng giac dic biét:
a 0 i i r i
6 4 3 2
cosa 0 1 V2 3 1
2 2 2
sina 1 ﬁ ﬁ 1 0
2 2 2
V3
tana 0 = 1 \/5 I
3
cota (| NE) 1 ﬁ 0
3

Dia chi: S8 24, ng6 266/36/6 (Quan tra siia Dingtea), Nguyén Van Cui, Long Bién, Ha Noi
Gia tri lugng giac cta goc va cung « : Trén dudng tron lugng giac gan véi hé truc toa do cho cung lugng

giac AM ¢6 56 do a. Toa do diém M(x;y). Khi dé:

cosa =x; sina = y; tana =

Cac két qua dugc thiia nhan:

. sin(a + k27r) =sina,Vk e Z va cos(oc + k27r) =cosa,Vk eZ.

. tan(a +k7z) =tana,VkeZ va cot(a +k7z) =cota,Vk e Z.

¢ —1<sina<l,Vava -1<cosa<lVea.

R =

X

(x;tO); cota = (y;tO).
y

‘ . fe . 2 \ P . /s .
e tana xac dinh v6i moi o ¢3+k7r,k €7 va cota xac dinh v6i moi a # kr,k € Z.

Néu goc a = ((,)74,(/)}\/[)

= AOM tao béi diém cudi M clia cung lugng giac AM nim & goc phan thi nhat

(I) thi hinh chiéu vudng géc cia M xudng truc hoanh (Truc cdsin) 1a diém H nén diu ctia cosa >0 (nim
bén trén s6 0) con hinh chiéu vuong gdéc ctia M xudng truc tung (Truc sin) 1a diém K nén diu ctia sina >0
(nam bén trén s6 0). Nhu vay, dé biét ddu ctia cac gia tri lugng gidc cia goc « thi ta xac dinh diém M nam
& goc phan tu nao rdi tim hinh chiéu vudng goéc xudng cac truc cdsin va sin dé tim déu ctia cac gia tri d6
tai goc phén tu do. Tu do, ta cd bang ddu cua cac gia tri lugng gidc clia goc o phu thudc vao diém cudi M

cua cung lugng giac AM la:

3. Gia tri lugng giac caa cac géc (cung) co lién quan ddc biét
Hai géc d6i nhau o va —a:

sin(—a):—sina ‘ cos(—a):cosa ‘ tan(—a):—tana ‘ cot(—a):—cota

e Haigécbunhauavarz-oa:
sin(ﬁ—a):sina ‘ cos(ﬁ—a):—cosa

‘ tan(ﬂ—a)z—tana ‘ cot(ﬂ—a)z—cota

e Haigdéc phunhau ¢ va ——a:

13
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A T ) T T
sm(;—aj:cosa cos[;—ajzsma tan(;—a]:cota cot(;—ajztana

Ta c6 thé thiy, gia tri lugng gidc clia cac cung va goc dédc biét 1a hé qua ctia cong thiic cong, vi:

e Vi hai goc d6i nhau: sin(—a) = sin(O - a) =sin0cosa —sina cos0 = —sina = dpcm.

e Vi hai goc bu nhau: sin(;z' - a) =sinzcosa —sina cosz =sina = dpcm.
ot Tams A |7 /2 . T
e Véi hai goc phu nhau: sin 7 a|= sm;cosa —sina cos; =cosa = dpcm.

Hoan toan tuong tu véi cac gia tri lugng giac cos, tan va cot.
PHAN HINH HOC
Chuong ITI. PHUONG PHAP TQA PO TRONG MAT PHANG Oxy
1. HE TQOA TRUC TQA PO TRONG MAT PHANG TQA PO Oxy
1. Hé truc toa do
e GOm 2 truc Ox (1a truc hoanh - ndm ngang) va Oy (1 truc tung - thdng dling) vudng goc vdi nhau va cit
nhau tai diém O (la goc toa d6 - O(0; 0)).
o Tagoi f(l;O) Vé}:(O;l) la cac véc-to don vi ctia truc Ox va Oy, khi do ta c6 cac két qua sau:
. ij=0.
- fi=fl
2. Toa dg véc-to
e Toadd véc-to a c6 hoanh d bing a va tung do bing b trong mit phing toa do Oxy dugc viét la:
ﬁ(a;b) hodc d = (a;b) hodc d=a.i + b]
e Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai véc-to Zi(a;b) va l;(c;d) , khi do:
o Téng hiéu cta hai véc-to: d +h= (a tcebt d).
« Tich vo huéng ctia hai véc-to: 4.b = a.c+b.d = const.
o Tich ctia véc-to v6i mot s6: k.a = k(a;b) = (ka;kb) (k = const).
a=c

« Hai véc-to bing nhau: d=b < {b g

«  Hai véc-to cing phuong: d,b ciing phuong (song song hoic triing nhau) < @ = kb (k = const).
o Do dai ctia véc-to: |ﬁ| =+a' +b> >0.

—

e ac+b.d
o GOc gitia hai véc-to: (a,b) =q < cosa =

N (0° < <180°).

3. Toa d diém

e Toa dd diém M c6 hoanh d¢ bing a va tung do bing b trong mit phang toa do Oxy dugc viét la:
M(a;b) hoac M = (a;b) hoac OM = (a;b) hodc OM =a.i + b]

e Trong mit phing toa dd Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(xA;yA ),B(xB;yB ),C(xc;yc) , khi dé:

o Toadd trung diém M ctia doan thing AB la: M(x" ;—xB ;yA ;yB j

o Toadd diém M thudc doan thaing AB thdéa man MA = kMB (k # 1) la: M(xAl_ I;(xB ;yAl_ ]]zyB j

14
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+x, + +y. +
o Toadd trong tAm G clia tam gidc ABC la: G[x" EB als ;yA );B Je j

4. Lién hé gitia toa d) véc-to va toa do diém

Trong mat phing toa dd Oxy, cho cac diém A(xA;yA ),B(xB;yB ),C(xc;yc) , khi do:

Toa do véc-to di qua hai diém A va Bla: AB = (%, =% = V4 )

D¢ dai ctia doan thing ABla: AB= ‘A—B‘ = \/(xB -Xx, )2 +(yB — Y. )2 > 0.
- _— — — — —2

Lién hé gidta véc-to AB v do dai ctia AB: AB.AB= AB = [4B[ = 4B,

Ba diém A, B, C thing hang <> AB=kAC (k = const).

Ba diém A, B, C tao mdt thanh tam gidc < AB#kAC (k = const).

II. PUONG THANG TRONG MAT PHANG TQA PO Oxy

1
°

N

. Véc-to phap tuyén va véc-to chi phuong ctia duong thing
Véc-to phap tuyén (VTPT - thudng ki hiéu 1a 7 ) ctia dudng thdng co gid vuong gdc véi dudng thing do.
Véc-to chi phuong (VTCP - thudng ki hiéu 1a 4 ) chia dudng thang c6 gid song song hodc trung véi dudng
thang.
Mot dudng thing c6 vo s6 VTPT va VTCP.
VTPT va VTCP c6 gia vudng goc véi nhau nén 7. =0, khi do:
o Néu biét dugc toa dd VIPT la 71 = (a;b) thi toa 30 VTCP la ii(b; —a) hoac ﬁ(—b;a).
o Néu biét dugctoa ddo VICPla u = (a;b) thi toa do VTPT la ﬁ(b;—a) hoac ﬁ(—b;a).
Khi biét mdi quan hé ctia dudng thaing A v6i mot dudng thang khic hodc véi diém thi ta tim VTPT 7,
hodc VTCP i, cta dudng thing A nhu sau:
e Néu A Ld thi A nhan VTCP cta d lam VTPT va nhan VTPT cua d lam VTCP.
e Néu A||d thi A nhan VTPT cta d lam VTPT va nhan VTCP cua d lam VTCP.
« Néu A diqua2diém A va Bthi A nhan AB lam VTCP.
. Cac dang phuong trinh ctia duong thing
Néu duong thing A di qua diém M (xo; yo) vacd VIPT 7 = (a;b) thi c6 phuong trinh tdng quat la:
A:a(x—x0)+b(y—y0)=0 Hay A:ax+by+c=0 véi c=—(ax0 +by0).
Néu dudng thing A di qua difm M (xo; yo) vacd VICP u = (a;b) thi c6 phuong trinh tham s6 la:
x=x,+at
AT Ry,
y=y,+bt
Néu duong thing A di qua di€ém M (x,;y,) vacd VICP i = (a;b) thi c6 phuong trinh chinh tac la:

AR N (gh20).
a b

Néu dudng thing A di qua difm M (xo; yo) va c6 hé s6 goc k thi c6 phuong trinh c6 hé s6 goc la:
Ay :k(x—x0)+y0 =kx+h v6i h=y,—kx,.
Néu duong thing A di qua diém A(a;O) va B (O;b) thi c6 phuong trinh doan chan la:

X
A:;+%: (ab#0).

. Cach viét nhanh phuong trinh ctia dudng thang
Dé viét dugc phuong trinh ctia dudng thing thi ta cn biét 2 yéu t6:
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o Yéuté 1: Tim toa do diém ma dudng thdng di qua.

o Yéutd 2: Tim toa do VTPT hodc VTCP hodc hé s6 goc ctia dudng thang.

e Tu do, ta c6 quy trinh 3 buGc dé€ viét phuong trinh dudng thdng nhu sau:

o Budc 1: Xéac dinh toa d6 diém ma dudng thing di qua.

o Budc 2: Xac dinh VTPT (néu viét theo phuong trinh téng quét) hodc VICP (néu viét theo phuong
trinh tham s6 hodc chinh tic) hodc hé s6 goc (néu viét theo phuong trinh hé s6 goc) bang ciach xét xem
dudng thing cin tim c6 vudng goc hay song song hay di qua thém 1 diém nao niia khong ma tit d6 xéac
dinh duoc.

o+ Budc 3: Ap dung cong thiic dang phuong trinh dé viét.

4. Vi tri tuong d6i gitia dudng thing v6i diém va duong thang
e Vi tri tuong ddi gitia dudng thing va diém:

o Diém A(xA;yA) thudc duong thing A :ax + by + ¢ =0 khiva chikhi ax, +by, +¢c =0, ngugc lai diém
A(xA;yA) khong thudc dudng thang A :ax + by + ¢ =0 khi va chi khi ax, +by, +c#0.

» Hai diém A(xA;yA) va B(xB;yB) ndm cung phia so v6i dudng thdng A :ax+by +c =0 khi va chi khi
(ax, +by, +c)(ax, +by, +c)>0, nguoc lai hai diém A(x,;y,) va B(x,;5y,) ndm khéc phia so véi
duong thdng A:ax +by +c =0 khi va chi khi (axA +by, + c)(axB +by, + c) <0.

e Vi tri tuong d6i gitia dudng thing v6i dudng thing:
Déxét vi tri tuong ddi ctia hai dudng thang A, :a,x+by+c, =0 va A, :a,x+b,y+c, =0 tachon mot trong
cac cach sau:

ax+by+c =0

(I) v6i s6 nghiém chinh la s6 giao

o Cich sb 1: Xét s6 nghiém cta hé phuong trinh
a,x+b,y+c, =0

diém cua hai dudng thing, khi do:
+ Hé (I) vd nghiém < A N A, (hai dudng thang cit nhau).
+ Hé (I) c6 nghiém duy nhit < A || A, (hai dudng thang song song nhau).
+ Hé (I) c6 vo s6 nghiém < A, = A, (hai dudng thang trung nhau).
o Cdch s 2: Xét ti s6 gitia cac hé s6 khi a,b,c, # 0, khi do:
a b a b ¢

a b c
+ L= LS A NA, + Lt=—"z1SA A + Lt="A="LS A=A

1 2
a b a a c

2 2 2 2 CZ 2 2 2

o Cdch s6 3: Xét hé s6 goc cha hai dudng thang bing cach chuyén phuong trinh vé dang A, : y =kx +h,
vaA,:y=kx+h, v6i k vak, lan lugt1a hé s6 géc ctia A, va A, khi do:

k, = k
+k 2k, & A NA, + {hiqch@Al”Az + {hi:thAIEAZ + k.k,=—1< A LA,

5. GOc giiia hai duong thing

e Goc gitia hai dudng thing A, va A, 1an lugt c6 VIPT 1a 7, (al;bl) va 1, (az;bz) dugc xdc dinh bdi cong
thic:

B |ﬁ1.ﬁ2 B |a1.a2 +bl.b2|

B 7 |-, B \/al2 +b° .\/azz +b,) .

e Goc gitia hai duong thing A, va A, lan lugt c6 VTCP la i, (al;bl) va i, (az;bz) dugc xac dinh béi cong
thic:

cos(Al,Az) = |COS(’711> 1, )|

16



Dia chi: S8 24, ng6 266/36/6 (Quan tra siia Dingtea), Nguyén Van Cui, Long Bién, Ha Noi
B |ﬁl.ﬁ2 _ |a1.a2 + bl.b2|
B ZANEA \/‘112 +b° .\/azz +b) .
Goc gitia hai dudng thing A, va A, 14an lugt c6 hé s6 goc la k, va k, dugc xac dinh bdi cong thiic:

k, —k,
1+k, .k,

cos(Al,A2 ) = |cos(ﬁ1,ﬁ2 )|

tan(AI,Az)z

=)}

. Khoang cach tu diém t6i dudng thing
Khoang cach tli diém M (x,;y,) dén duong thing A:ax+by+c=0 <a2 +b* > 0) la:

+by, +
_ |ax0 Yo c| -0
Va’ +b
Khoang cach gitia hai dudng thing song song A, :ax+by+c=0vaA, :ax+by+d=0 (c # d) la:

d(Al,A2)=M>O.

Ja® +b

Phuong trinh hai dudng phan gidc clia cdc goc tao boi hai dudng thang cit nhau A :ax+by+c =0

d(M,A)

vaA, :a,x+by+c, =0 la:
ax+by+c _ax+by+c, W ax+by+c _ ax+by+c,
\/al2 +b? \/azz +b) \/alz +b’ \/az2 +b,)
III. PUONG TRON TRONG MAT PHANG TQA PO Oxy
. Cac dang phuong trinh caa duong tron
C6 loai phuong trinh ctia dudng tron (C) nhu sau:
o Dangl: (C) : (x—a)2 +(y—b)2 =R’
= Duodng tron (C) c6 tim I(a;b) va c6 ban kinh R.

[a—y

o Dang2: (C):x2 +y* —2ax—2by+c=0

= Duodng tron (C) c6 tim I(a;b) va c6 ban kinh R=+a’ +b* —c.
Diéu kién d€ 2 phuong trinh trén 1a phuong trinh cta dudng tron la R >0, khi d6 diéu kién d€ phuong
trinh dang 2 13 phuong trinh cta tron 1a: a® +b* —¢ > 0.
2. Cach viét nhanh phuong trinh ciia duong tron
Dé viét phuong trinh ctia duong tron ta cin biét hai yéu t6 sau:

o Yéutod I: Tim toa do tm ctia dudng tron.

o Yéu t6 2: Tim d¢ dai ban kinh ctia dudng tron.

Tu do, ta c6 quy trinh 3 budc d€ viét phuong trinh ctia dudng tron nhu sau:

o Budc 1: Tim toa d¢ tam ctia dudng tron.

o Budc 2: Tim d¢ dai ban kinh ctia duong tron.

o  Buidc 3: Ap dung cong thiic viét phuong trinh ctia dudng tron theo dang 1 hoic 2.
3. Vi tri tuong d6i ciia duong tron véi diém, duong thing va dudng tron

Cho dudng tron (C) : (x —a)z +(y —b)2 =R’ c6 tam I(a;b) va ¢ ban kinh R.

e Véidiém M(xo;yo) :

« Diém M ndm trong dudng tron <> IM <R < (xo —a)2 + (yo —b)2 <R’

2

« Diém M nim trén dudng tron < IM =R < (x, —a)2 +(yo —b) =R’
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o Diém M nam ngoai dudng tron < IM >R & (xo —a)2 +(y0 —b)2 >R,

V6i dudng thang A: Ax+By+C=0:

|Aa+Bb+C|

— >R
VA’ + B

|Aa+Bb+C|
R&———=R.
VA’ + B

|Aa+Bb+C|
—I<Rr

VA? + B

« Duodngthing A khong cit dudng tron (C) < d(I,A) >R<e
« Duong thing A tiép xtic duong tron (C) < d(I,A) =

+ Duodngthing A cit dudng tron (C) < d(I,A) <R&

Véi duong tron (C') cé tam I' vaban kinh R'> R:

e (O)va(C)dongtam < II'=0.

e« (C)va(C)dyngnhau < II'<R'-R.

o (C)va(C)tiép xic nhau < II'=R'-R.

e (O)va(C’) catnhautai2 difm < R'-R<II'<R'+R.
o (C)va(C) tiép xtic ngoai < II'=R'+R.

o (C)va(C)&ngoainhau < II'>R'+R.

Dbuodng thing A tiép xuc dudng tron (C) tai M thi IM L A.

2
Duodng thang A cit dudng tron (C) tai A va Bthi R> = (%) + [d(I,A)]2 .

4. Phuong trinh tiép tuyén véi duong tron
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Phuong trinh tiép tuyén A ctia dudng tron (C) tai diém M (x,; yo) :
Vi IM L A nén duong thing A nhan IM = (x,—a;y,—b) lam VTPT.
Phuong trinh cia dudng thang A di qua diém M(xo;yo) vacd VIPT n, = IM = (xO —a;y

A:(x0 —a)(x—x0)+(y0 —b)(y—yo):0.
Phuong trinh tiép tuyén A cta dudng tron (C) di qua diém A(a;b) :

—b) la:

0

Goi phuong trinh tiép tuyén A ctia dudng tron (C) tai diém M (xo; yo) codang: y=kx+h

Vi A(a;b)eA:y=kx+h nén b=ka+h=h=b—ka

Khidé A:y=kx+b—ka < kx—y+b—ka=0 (ldc nay phuong trinh tiép tuyén A chi con duy nhat dn k)

|kx, -y, +b—ka| B
K +(-1)

Giai phuong trinh duy nhét 4n k ta tim dugc phuong trinh tiép A cén tim.

Ma A la tiép tuyén cta dudng tron (C) nén d(I,A) =R& R (1)

Phuong trinh tiép tuyén A ctia dudng tron (C) song song hodc vudng goc hodc tao goc véi dudng thang

d:ax+by+c=0:

o THI: Tiéptuyén A|ld:ax+by+c=0

Khi d6 phuong trinh tiép tuyén A cé dang A:ax+by+d =0 (c #=d )

R |axl +by, +d|
Va’ +b

Giai phuong trinh duy nhét 4n d ta tim dugc phuong trinh tiép A cin tim.

o TH2:Tiéptuyén A Ld:ax+by+c=0

Vi A 1a tiép tuyén ctia dudng tron (C) nén d(I,A) = =R (1)



Vi A 1a tiép tuyén ctia dudng tron (C) nén d(I,A) =R&

Dia chi: S8 24, ng6 266/36/6 (Quan tra siia Dingtea), Nguyén Van Cui, Long Bién, Ha Noi
Khi d6 phuong trinh ti€p tuyén A cé dang A:bx—ay+d =0
|bx ,—ay, +d |
b’ + (—a)2
Giai phuong trinh duy nhét an d ta tim dugc phuong trinh tiép A cin tim.

=R (1)

o —

o TH3: Tiép tuyén A tao v6i duong thdng d: ax +by +c =0 mot goc bing «, ticla (A,d) =q
Goi phuong trinh ti€p tuyén A cédang: y=kx+h < kx—y+h=0
Khi d6 VTPT ctia dudng thing A va dlan lugtla 7, = (k;—l) va i, = (a;b)

iy, [ka+(-1)4)
7| \/kz +(-1) Na* + b
Giai phuong trinh duy nhét &n k ta tim dugc 4n k nén phuong trinh tiép tuyén A chi con duy nhét 4n h.
R |kx, -y, +h|

K+ (1)

Giai phuong trinh duy nhét &n 4 ta tim dugc phuong trinh tiép A cin tim.
Phuong trinh tiép tuyén A la ti€p tuyén chung ctia hai dudng tron (C) va (C’):
d(I,A)=R
d(I''\A)=R"

(1)

Vi (A,d)=a nén cosa =

Vi A la ti€p tuyén cua dudng tron (C) nén d(I,A) = =R (2)

A la ti€p tuyén chung cua hai duong tron (C) va (C') < {

IV. ELIP TRONG MAT PHANG TQA PO Oxy

1. Dinh nghia duong elip Y

B,| M/(xz:y)

Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém F, (—C;O) va F, (c;O) va do dai
khong d6i a théa man a > ¢ > 0. Elip (E) la tdp hop cac diém M thoaman A, ﬂ NAZ

o \

MF, + MF, =2a. Cac diém F,,F, dugc goi la cic tiéu diém cua elip (E) va F 0O F> x

a goi 1a ban truc 16n cua elip (E).
2. Phuong trinh chinh tac caa elip

B,

2 2

)

Phuong trinh chinh tic cta elip (E) la: x_2 + = 1, trong d6 b* =a’ —¢.
a

3. Cac thong tin cua elip

Hai tiéu diém: F, (—c;O),F2 (C;O).

Bén dinh: A, (-a;0),4, (a;0),B,(0;—b), B, (0;b).

D¢ dai truclén: A /A, =2a va do dai truc bé: BB, =2b.

Tiéu cy: EF, =2c.

Elip nhan gbéc do O lam tam do6i xting va nhan truc hoanh Ox va truc tung Oy lam hai truc do6i xting.

Bon dudng thing x =—a,x =a,y =—b; y =b tao thanh hinh ch@ nhat dugc goi 13 hinh chit nhét co s6 cua
Elip. Hinh chii nhat c6 chiéu dai 1a 2a va chiéu rong la 2b.

c
Tam sai cta elip: e =— (O <e< 1).
a

Biéu thiic tinh bén kinh qua tiéu c¢ MF, va MF, clia diém M(x,;y,,) nim trén elip la:

c c
MEF, :a+ZxM =a+ex,,MF, :a—;xM =a—ex,,.

o . a \ a . , Lt oo A -0 \
Dbudng chudn cta elip: x +—=0 vax ——=0 lan lugt ing vdi tiéu di€ém F (—C;O) va F, (C;O).
e e
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Phdi c6 thoi gian dé nhin nhdn lai bdn than. Xem minh da nga
cho nao thi phdi diing ddy 6 cho dé. Ddc biét khéng dugc ty ti,
tu phu ma phdi ty tin vao ban than minh. Bdi lé nguoi thanh
cong khong bao gio néi “khéng” véi bt ki khé khin nao. Cé
nhu vy thi thanh cong sé dén véi ban trong tuong lai gin.
Thdy Nguyén Manh Cudng

Rz

RN Y GE 6 6 54 68 6 B B | Ea)

@
"

%{EMM@EMH@%@@@E}%@E@E@@%@@@E [Wia]

i




	PHẦN ĐẠI SỐ
	Chương IV. BẤT ĐẲNG THỨC – BẤT PHƯƠNG TRÌNH
	I. BẤT ĐẲNG THỨC
	1. Tính chất của bất đẳng thức
	2. Bất đẳng thức Cô si
	3. Bất đẳng thức có chứa dấu giá trị tuyệt đối
	4. Một số bất đẳng thức thường dùng khác

	II. BẤT PHƯƠNG TRÌNH VÀ HỆ BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT ẨN
	1. Dấu của nhị thức bậc nhất
	2. Bất phương trình bậc nhất
	3. Hệ bất phương trình bậc nhất một ẩn

	III. BẤT PHƯƠNG TRÌNH VÀ HỆ BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN
	1. Bất phương trình bậc nhất hai ẩn
	2. Hệ bất phương trình bậc nhất hai ẩn

	IV. BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI MỘT ẨN
	1. Dấu của tam thức bậc hai
	2. Bất phương trình bậc hai một ẩn
	3. Một số phương trình và bất phương trình quy về bậc hai


	Chương V. THỐNG KÊ
	I. KHÁI QUÁT
	II. BẢNG PHÂN BỐ TẦN SỐ VÀ TẦN SUẤT
	III. BIỂU ĐỒ
	1. Biểu đồ hình cột
	2. Biểu đồ đường gấp khúc
	3. Biểu đồ hình quạt

	IV. SỐ TRUNG BÌNH CỘNG
	V. SỐ TRUNG VỊ
	VI. MỐT
	VII. PHƯƠNG SAI
	VIII. ĐỘ LỆCH CHUẨN

	Chương VI. LƯỢNG GIÁC
	I. CÔNG THỨC LƯỢNG GIÁC
	1. Công thức cơ bản
	Hệ quả của công thức cơ bản
	2. Công thức cộng
	Hệ quả của công thức cộng
	a. Công thức nhân hai
	Hệ quả của công thức nhân hai
	Công thức hạ bậc
	b. Công thức biến đổi tích thành tổng
	c. Công thức nhân ba

	3. Công thức biến đổi tổng thành tích
	4. Công thức biến đổi theo
	5. Công thức biến đổi theo

	II. GÓC VÀ CUNG LƯỢNG GIÁC ĐẶC BIỆT
	1. Góc và cung lượng giác
	2. Giá trị của góc và cung lượng giác
	3. Giá trị lượng giác của các góc (cung) có liên quan đặc biệt


	PHẦN HÌNH HỌC
	Chương III. PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG MẶT PHẲNG Oxy
	I. HỆ TỌA TRỤC TỌA ĐỘ TRONG MẶT PHẲNG TỌA ĐỘ Oxy
	1. Hệ trục tọa độ
	2. Tọa độ véc-tơ
	3. Tọa độ điểm
	4. Liên hệ giữa tọa độ véc-tơ và tọa độ điểm

	II. ĐƯỜNG THẲNG TRONG MẶT PHẲNG TỌA ĐỘ Oxy
	1. Véc-tơ pháp tuyến và véc-tơ chỉ phương của đường thẳng
	2. Các dạng phương trình của đường thẳng
	3. Cách viết nhanh phương trình của đường thẳng
	4. Vị trí tương đối giữa đường thẳng với điểm và đường thẳng
	5. Góc giữa hai đường thẳng
	6. Khoảng cách từ điểm tới đường thẳng

	III. ĐƯỜNG TRÒN TRONG MẶT PHẲNG TỌA ĐỘ Oxy
	1. Các dạng phương trình của đường tròn
	2. Cách viết nhanh phương trình của đường tròn
	3. Vị trí tương đối của đường tròn với điểm, đường thẳng và đường tròn
	4. Phương trình tiếp tuyến với đường tròn

	IV. ELIP TRONG MẶT PHẲNG TỌA ĐỘ Oxy
	1. Định nghĩa đường elip
	2. Phương trình chính tắc của elip
	3. Các thông tin của elip



