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CHUONG VI. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

BAI 1. PHEP TINH LUY THUA
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Lu§ thira véi s6 mi nguyén

e Luy thira v6i s6 mii nguyén duong: a" =a.a.a...a(neN,n>0,aeR)
\—V—J

n thua so
~ \ re A ~ A A A ~ —n 1 0 *
e Luy thtra v6i s6 mii nguyén &m, sO mii 0: ¢ " =—,a = l(n eN,aeR,a# 0).
a
2. Can bac n
Cho so6 thuc b va s6 nguyén duong n> 2.
7 Z Z n o__
e SO 2 lacanbic ” cuaso b néy a" =b,
e Sy toOntai can bac n:

e Néu n 1é thi c6 duy nhit mot can bac n cta b, ki hiéu /b .
Néu 7 chén thi:

o 0 <0 khong ton tai can bac ” cua b,

0b=0; c6 mot can bac 7 cua b 1ao.

0 b>0:cb hai cin bac n cta b ddi nhau, ki hiéu gia tri duong la 4/3 va gid tri am 1a —4/3 .
Céc tinh chét sau day
n n n ”\1/; a m n m
8a-4/b =lab %Z”Z ¥a)" =¥a
4/7 {(l khin le

a" = ) .
|a| khi n chan m/% _mfy

3. Luy thira véi s6 mii hiru ti

m
n m

4 \ K1 o m . . .
Cho s0 thuc duong a va so hiruti » =—, trong d6 m,neZ,n>0.Tacod: a" =a” =a
n

4. Luy thira véi so mii vo ti
Gia st a 1a mot s6 duong, o 1a mdt s0 vo ti va (7, ) 1a mot ddy so hiru ti sao cho limr, =« .

Khi d6 ¢ = lima"™ .

5. Tinh chit ciia phép tinh luy thira
Cho a,b 1a nhiing s6 thuc duong; a, f la nhiing s6 thuc bat ki. Khi do:

a

a _
a®-a’ =a“"’ (ab)* =a"b* —=a“"

aﬁ
a a_a“ NP ap
(3) i )=
B. BAI TAP MAU

Bai 1. Tinh gia tri cia cac bi€u thuc sau:

Ban word dé bai va 16i gidi vui long lh Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q@ WEB: Toanthaycu.com@

a) /9327 ; b) ;¢) U309
d) <E+4/@—4/37 e) (3)° +3/3/81

Loi giai

a) 9327 =33 3 =323 =3 =3;

b)g/?zﬂ_f4

c) 5/3%/523/@:{/3/3_5:5.335 _ 33 :3/3/3_5:%;
d) 2+3162 -2 =42+ 2425 =42 +342 242 =242 ;
&) 3 + Y381 =3 +YP3* =333 +33=433.

Bai 2. Rut gon céc biéu thuc sau:

0 2 (47) 5

371'1’

1
N

_5\3
c) 32V .32 2 q) [aﬁb ﬁ} (a>0,b>0).

Loi gii
37r+1
37r71

a) 37r+l (ﬂ' l) :32 :9;

1 1

F\E (g5 FE g L1
b)(4 ) —(4 ) RS
o) 32+2J§ '32—2«/5 _ 32+2*/§+2‘2J§ =3*=81 ;

1

_0 VW5 L
d) (aﬁb */5] =a 3‘fb

Bai 3. Biét rang 4" = 5. Tinh gi4 tri cia biéu thic i

s\o

T b_a

P —-X

—_
Loi giai
X g-x 3x _ A-3x 2x_2—x 22x+2x2—x+2—2x
8 8_ — 2 2_ =< )( . ):22x+2x2—x+2—2x
2x_2x 2x_2x 2x_2x
=4)‘+1+4”‘=4)‘+1+L:5+1+l:2
4" 5

Bai 4. Biét rang 5 =10’ =2. Tinh gi4 tri ctia biéu thirc LY
x oy
Loi giai
1 1

Tacod: 5=2=5=27:10"=2=10=2".
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11 1
Tudo, 27 =pripr =2t pn L 1y
10 2 X y
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Bai 1. Tinh gia tri cic biéu thirc sau:

-2
a) (i] 3%.12°%;
4

Loi giai

-2
a)(ij 32120 = 12-91=i 9-10.9_16
3 9 9
4 16
-1 -2
b)(i gj :L. 12:12 lzlz 2:27
12) \3) 1 (3 4 4
12 (3 9
c) (2‘2-52)_2-(5-5—5)— L-52 ; 5-L _[% 72-1 SRR S B LI
' 22 ) \4) st ey T st s
4 16

Bai 2. Viét cdc biéu thire sau duéi dang mot luy thira (a > 0):
a) 333343 ;

b) Yavava ;

) Yaada

(fa)
Loi giai

P11 AL 15
a) 3-43-43-43=3.32.34.38 —3 72" _ 38

[T [ s [ 3 77
b) \/a-\/a-fz\/a- a-a? :\/a- a1 2 :\/a-\/; =\a-a* = a1 4 =\/6174:cl8
[ 111 13

1

gYadada _aatat @it a® b

2 32 T 32
({/5)3,615 a’-a’ a’ s

Bai 3. Ruat gon cac biéu thirc sau (a>0,b>0):

11 7

a) a’a’a’,

1
cat;

W
A=

b) a‘a
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31 13
c) (ia 2h 2](—1612172}.
2 3

o7
2
a)a’>-a*-a®=a*>?%=a

Loi giai

2 11 2
3

11 3
211 A3
b) a’-a*:a®=a°*%=a*

1

9 (za—i.b—;j(_ia;_szzz.(_lj.a—;; TR e
2 3 203
Bai 4. V&i mot chi vang, gia sir nguoi tho lanh nghé c6 thé dat mong thanh 1a vang rong 1m?*va day
khoang 1,94.107m. Pdng xu 5000 dong day 2,2.10°m. Can chong bao nhiéu 14 vang nhu trén dé co do
day bang dong xu loai 5000 dong? Lam tron két qua dén chir s6 hang tram.
Loi gidi
Dé co d6 day bang dong xu loai 5000 dong ta can chong bao nhiéu 14 vang nhu trén la:
(2,2.10-3):(1,94.10-7) ~ 11300 (14 vang)

Bai 5. Tai mot xi nghiép, cong thirc P(r) = 500.(%}3 dugc dung dé tinh gia tri con lai ( tinh theo triéu

dong) ctia mot chiéc may sau thoi gian ¢ ( tinh theo nim) ké tir khi dua vao sir dung.
a) Tinh gia tri con lai cia may sau 2 nam; sau 2 nam 3 thang.
b) Sau 1 nim dwa vao str dung, gia tri con lai cia may bang bao nhiéu phan trim so v6i ban dau ?
Loi giai
2

a) Voi r=2:P(2)= 500-6)3 ~ 314,98 (triéu dong)

2 nam 3 thang = 2,25 nam.

2,25

Voi 1=2,25: P(2,25)= 500.(%} © ~297,3 (tridu ddng)

1

b) Véi t=l:P(l):SOO.(%j3 ~ 396,85 (triéu dong)

Sau 1 nam dua vao st dung, gia tri con lai cia may béng: 396,85:500.100 = 79,37% so v&i ban dau.
Bai 6. Biét rang 10 =2;10” =5. Tinh 10“”;107;10°*;107;1000”;0,01°*

a) 16 +16%;

b) (29427

Loi giai
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107 =10% 107 =2-5=10
10 2

107 5
10% =(10°) =22 =4
107* = 120[ 1

10 4

1000” = (10°)’ =(1oﬂ)3 =5 =125

107 =

M_(lj“_ 11 1 1 11
100 100 (102)2“ 0% (10a)4 “2* 16

Bai 7. Biét rang 4“ :%. Tinh gia tri cac biéu thirc sau:
a) 16 +167%;
b) (2°+27)

2

a)16“+16‘“:16“+#=(42)a+%:(4“)2+ ! _(l)er 1 __626

(4) (4)
b)
(27 +2-a)2 =(2“)2 +2.2¢.07% +(2-°*)2 =2 12427 =(22) 4 24(22)

=4"+2+47" =4“+2+L=l+2+
4% 5

D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Tinh gid tri cua cac bi¢u thuc sau:

SENE Y

34

)

d) (-55)°;¢) 27°-2; g)
Loi giai
a) 1;b) 2745; c) 81;

1 1
d1l;e) —;9) —.
) L e) 2 g) 5

2. Tinh gia tri cta céc biéu thirc sau:

a) 3/0,001;b) I-32;c¢) 4 %
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d) -4100° ; e) J3-2)*; 9) J2-5) .

Loi giai
2)0,1b) 25 ) > ;
2
d)-10;¢) 2-/3;g) 2-/5.
3. Tinh gi4 trj ctia cac biéu thuc sau:
243 f
a) 4125-45 b)
B J_
d) V64 5 e) 3353 g) (~¢/4y
Loi giai
4
a) Y1255 =45 5 =45* =5, b) “jf 2: =481 =43* =3;

J_ \/7 \f J_:_@F 220 =420 =2;
&) 335 =3 3 =B =B g (Vay =7 =27 =gr* = 2.

4. Tinh gia tri cia céac biéu thirc sau:

a) J135-535;b) Y81 +33
c) Y316 +364 +232 d) #/5)° —J425 .

Lo giai
a) Y135 535 =33 -5 535 =335 - 533 =235 ;

b) {381 +333 =437 +333 = 43" +333 =33 +333 =435

¢) 16 + 68 + 232 =42 + 325 4232 =2 4232 + 232 =592 :
d) ({5 925 =45 — {5 =545 -5 =445 .

5. Khong sir dung may tinh cim tay, tinh gia trj ctia cac biéu thuc sau:
2 2

a) 8 7;b) 32 5;0) 811’25;
s 2
16 RE
d) 1000 3 e —
1000 o) (19 j 0 (5]

w8 ()0 c2t oL Loy ()i

5 2 2
c) 81" =(3*)¢ 35:243;d)10003:(103)3:10‘2:%:ﬁ:0,01;

o[ (3
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o)) -

6. Viét mdi biéu thirc sau dudi dang mot luy thira (a > 0):

a) 27 ;) ——; o) B

\/7
d) Vaila ;e) %/Z-(‘/aT:(Q/Z)S Q) a’:a?-a’

Loi giai
3 3 4
a)2%;b)27%;¢)3%;

1

1 1
A2 4\2 41 2
d) Va a—(a a3] —(al3J =(a3J =a*?=a’,

13 N’ 135 3 1
13 1 135 3 1
e) Ja-Ya*:Way =a® -a* :[a6J =g’ 46 =q12=g%;

1 3 2 132 7

g)a3 a2 a3_a323_a6

7. Sir dung may tinh cam tay, tinh gia trj cac biéu thirc sau (1am tron dén chit s6 thap phan thi tu):
a) 15§; b) 20_%;
c) 5,7**;d) 0,45,
Loi giai
a) 2,9542; b) 0,2236;
c) 65,1778; d) 6,6889

8. Rut gon cac biéu thirc sau:
3 ¥
a) 27270 (37) 50 [ (D]
i
1\G
d) a2\/§+1 ‘a e) 33+[ 3 1+\/7 91 \/7 : g) ( ﬁbﬁ}
Loi giai
(B 3
a) 2528 =28 T 2 g (37)7 =38R 23T o3 gy

1

16
g 1 L s
c) [(ﬁ)ﬁ} :(72J :724 =72 =49; d) azﬁﬂ :azﬁfz :azﬁ 1-(25-2) gy

9

e) 33+\5 X 371+\/§ . 917\/5 — 33+\/§71+\/5 X (32) 32+2\/7 32 242 34 81 ;

el

1
N N L I B 1
g) (“ﬁbﬁ] —a o ‘bﬁﬁ:{lbg:—%,
a

9. Cho a>0,b>0. Rut gon cac biéu thire sau:
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1 1 1 L 1 1 2 11 2
a) (az +b 2}[612 -b 2J;b) (a3 +b3J£a3 —a3b3 +b3J.

Loi giai

1
a)a——;b)a+b.
) 5 ) a

53x+5—3x
5545

Loi giai

10. Biét rang 5** =3 . Tinh gi4 tri cta biéu thirc

5% +5:3x _ (5" +5*X)(52x —?"5*" +5*2") st s
5 457 5 4+57

7
3

W | =

11. Biét rang 3* +3°“ =3. Tinh gia tri ctia cac biéu thirc sau:

a) 32 432 ;b) 3% +37,
Loi giai

2
a) (32 +3‘2j =3942.32.3243%=313%42=342=5,

Suyra 32 +3 2 =+/5 do (32 +32 >0J.

b) 3% 4327 =(37+37) ~2.37.37 =30 ~2=7,

12. Biét rang 4° =25" =10. Tinh gia tri cia biéu thirc L
Xy
Loi gidi
4*=10=10" =4;25" =10=10" =25. Suyra 10* * =4.25=100=10 = —+—=2
Xy
h

\ . 4
13. Cudng do anh sang tai do sau 4 (m) dudi mot mat ho duoc tinh bang cong thie 1, =1, (%J , trong

do I, 1a cuong d§ anh sang tai mat hd do.
a) Cuong do anh sang tai d6 sdu 1 m bang bao nhiéu phan trim so véi cudng do anh sang tai mit ho?
b) Cudng do 4nh sang tai d6 sdu 3 m gap bao nhiéu lan cuong d6 anh sang tai d6 sdu 6 m?

Loi gidi

1

a) —:G)" ~ 0,84 = 84% .

3.6 3
by Lo (lj4 - (lj ' ~1,68 (ln).
1.2 2
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BAI 2. PHEP TINH LOGARIT
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Khai ni¢ém logarit
Cho hai s6 thuc duong a,b voi a #1. S6 thue a thoa man dang thirc a® = b duge goi 1a 16garit co sb a
cua b vakihiéula log,b.
a=logb<a”=b.
Chu y:
e Tu dinh nghia, ta co:
log, 1=0; log,a=1; log a” = b; a®" =b,
o log,b dugc viétla logh hodc Igh;log,b duge viét1a Inb.
2. Tinh chat
Voia>0,az1,M >0,N >0, taco:
e log,(MN)=log,M +log,N (logarit ciia mot tich)
e log, % =log M —log N (logarit cia mot thuong)
o log,M*=alog,M(aeR) (16garit cia mot luy thira)
Chu y: Pac biét, ta co:
log, % =-log, N; logaW = %logaM v6i neN .
3. Cong thirc di co sb

Cho cac s6 duong a,b,N,a#1,b#1,tacod logaN:IOg—bN

log,a

Pac biét, ta co:

log N = (N#1); log ,N = ilogaN(oc #0).
a

log,a
B. BAI TAP MAU

Bai 1. Tinh gié tri cua cac bicu thuc sau:

! 1 R
a) log.9°;b) log—— ¢ .
) log;9°; b) &0 )( j

25
Loi giai
1 2 9
a) log,9° =log,3° ZE;
1 =<1
b) log%=log10 =—§,

1 -2
logs— 1 1 1 -2
o= " =(52)" =5 2|50 :(lj ~32-9.
25 3

Bai 2. Tinh gia tri cia cac bi€u thuc sau:
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a) 10g345+log3%; b) log,48—-1log,3;

C) log2§+210g2\/g; d) élog3%+log3iﬁ.
Loi giai

a) log,45+log, % =log, (45 %) =log,9 =log,3’ =2;
48 5
b) log448—10g43=log4?=log416zlog44 =2;
c) log2%+ 2log2\/g: log2?+log26: log, (%6) =log,32=1log,2’ =5;

1,9 1 s 1 1 2 2
d) glog37+log3%ﬁ =§(log39—log37)+log373 =§10g332 —510g37+§10g37 :Elog33 =3
Bai 3. Tinh gia tri cta cac biéu thtc sau:
a) 10g92—17;b) log89-log27%; c) log,27-log,5-log,;8.

Loi gidi
lo S
a) log,—= Y = log,3™ __3.
"27  log,9 log3* 27
1 1
1 log,9 %216 log,3’ log,2™ _ 2log,3 —4log,2 2

b) log,9-log,, — = : = = .
) logy 5716 log,8 log,27 log,2’ log,3’ 3log,2 3log,3 3

—“4_3
3

3 3
¢) log,27Jog, 5 -log,.8 = log,27 log,5 log,8 _log,3" log,5 log,2

log,4 log,3 log,25 log,2* log,3 log,5
_ 3log,3 log,5 3log,2 9
2log,2 log,3 2log,5 4

Bai 4. Biét rang 2log2 = a,log3 = b . Biéu thi cic biéu thirc sau theo a va b .
a) logl8;b) log,12; c) log75.
Loi giai

Tir gia thiét, ta c6 log2 = % .

a) 10g18:log(2'32)=log2+2log3=%+2b.

_logl2 10g(22 ‘3) 2log2+log3 a+b 2(a+b)
log2 log2 log2 a a
2

b) log,12

c) Taco logs= log% =logl0—log2 :l—%
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Suy ra log75 = 10g(3-52) =log3 +2log5 :b+2(1—%) =2-a+b.
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Tinh gia trj cac biéu thic sau:

a) log,16 b) 10g32L7 ¢) log1000 d) 9=,

Loi giai
a) log,16=log,2* =4
1 _
b) log3E:10g33 =3
c) log1000 =logl0® =3
d) (3°2) =12 =144
Bai 2. Tim céc gia tri ctia x d& biéu thirc sau ¢ nghia:
a) log,(1-2x); b) log,., 5.
Loi giai
a) D¢ log, (1-2x) c6 nghia thi 1-2x >0 Hay x <%
b) bé log .5 conghiathi x+1>0 Hay x> -1
Bai 3. Str dung may tinh cam tay, tinh gia tri cic biéu thirc sau (1am tron két qua dén chir s thap phan thi
tu):
a) log, 15 b) log8—log3; c) 3In2
Loi giai
a) log,15=2,4650
b) log8—log3 =0,4260
¢) 3In2=2,0794
Bai 4. Tinh gia tri cac biéu thic sau:
a) log,9+log 4 b) log; 2 —log, 50 c) log, J5 —%log3 15.
Loi giai
a) log 9+log 4 =log, (9.4)=log 36 =log 6> =2.
2 1
b) log.2—1log.50 =log, — = log, — =log.5° = -2
) log;2 —log, 855, = 108 55 = log;
1 V5 R
C) log3x/§—glog315 = log3\/§—log3\/g = log3ﬁ = log3\g :Elog33 = 5
Bai 5. Tinh gia tri cac biéu thic sau:

1
a) log, 9-log, 4 b) log,, ﬁ c) log, 3-log, J5- log, 4

Loi giai
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a) log,9-log,4 =1log,3” -log,4 = 2log,3-log,4 = 2log,4 =2log,2° =2-2=4.
1

1 ) 1
b) 10g25ﬁ=10g525 2 =7210g55=—z.

©)
1

1
log,3- 10g9\/§ -logs4 =log,3-log,, 5* -log,2* =log,3 -%log35 -2log,2

1 1 1 1
2510g23-log35-log54 :Elog25'log52 :510g22 =3

Bai 6. Dat log2 =a,log3=5. Biéu thi cac biéu thirc sau theo a va b .

a) log,9; b) log, 12 c) logs6.
Loi giai
2
2) log,0 = log9 _ log32 _ 2log3 _ log3 :2.
log4d log2” 2log2 log2 a
b) log, 12 = logl2 log(22 '3) _log2® +log3  2log2+log3  2a+b
S log6  log(2.3) log2+log3  log2+log3 a+b
log(2.3
¢) log,6 = log6 _ g( ) _ log2+log3 _ a+b

log5 logg loglo—log2 1-a
2

Bai 7. a) Nudc cit c6 ndng @6 H'1a 107" mol/L . Tinh 46 pH ctia nudc cit.

b) M6t dung dich ¢6 ndng do H* gdp 20 1an ndng d6 H* cta nude cit. Tinh d6 pH cua dung dich do.
Loi giai

a) Do pH cia nude cat 1a: pH = —log [H*] =—log [10*7] =17.

b) Nong d6 H* ctia dung dich d6 1a: 20.10”7 mol/L

Do pH ciia dung dich d6 1a: pH =—log| H* |=—log[ 20.107 |~5,7.

D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Tinh gid tri cua cac bi¢u thuc sau:

a) loggé; b) log10000; c) 1og0,001;

d) log,,1; e) logsi‘/g g) log,0,125.
Loi giai
a) log, é =log,9” =-2; b) logl0000 = logl0* = 4;
¢) log0,001=10gl0~* =-3; d) log,,1=0;
e) log. 45 = logSS% :% g) log, 0,125 =1log,0,5" =3.

2. Tinh gia tri cta céac biéu thirc sau:
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a) 310g35; b) eln3 : C) 7210g78;

d) 2lm3thes . o) 4 g) 0,001°%
Loi giai
a)5;b) 3;
¢) 7ot = (7908} =82 = 64; ) 20T < ket QeI 23,5215

1 1 12 2
log, — _ 2log, ~ _ log,— _ 1 _ 1 . log2 _ _3\log2 _ log2 -3 A 1
e) 45 =2 5_(2 sj ‘(Ej _2_5,g) 0,001 =(107) ™ =(10"*) " =2 =3

3. Tinh gi4 trj ctia cac biéu thuc sau:
a) log, %+log330 ; b) logs75—1logs3;
c) log, g— 210g3\/§; d) 4log,,2+2log,3;

e) 2log,2— log54\/m +log5\/5; g) 10g3x/§—10g3%/§+ 210g3i‘/ﬁ.
Loi gii

9 9 3
a) log, —+log.30=1log.| —-30 |=1log,3” =3;
) log, 10 g; g3(10 j g;
75 )
b) 10g575—10g53:logs?zlogSZS:logSS =2;

c) log, 3—210g3\/§ = log3§—log3(\/§)2 =log, 3—10g35 =log, (S:SJ = log3é =log,37° =-2;

d) 4log,,2+2log,,3 =log;,2* +log,,3* =log,, (2*-3*) = log,,(4-3)" =log,,12* =2;

e) 2log,2 —10g54x/ﬁ+ logsx/i =log,2* - log54\/ﬁ + logsx/i

42 1 Lo
=log.4—log. 4410 +log.v2 =log. ——=log. — =log. 5% = ——;
T ’ ‘alo T 2
5 : 212 3 4
g2) 10g3\/§—10g33/§+210g3\4/27 =log,3? —log,3? +2log,3* =5—§+2'Z=§.

4. Tinh gié tri cia cac biéu thirc sau:
1
a) log83—2; b) log,3-log,5;

1

c) 2"°%%; d) log,,25-log.81.

Loi gidi
1
log, 32 log,2” 5

1
a) log,—= = =——;
)08 = s log 2 3

b) log,3-log,5 =log,3-

log,3
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1

C) 2log52 — 2log25 — 5’

log;25 log,81 _ log,5” .10g334 _2log,5 4
log,27 log,5 log,3’ log,5 3 log5 3

d) log,,25-log81=

5. Tinh:

1 1 1

a) log.5-log.7-1log.9;b) log, —-log, —-log. —.

) log,5-log;7-log,9; b) 8255108 - logs 0
Loi giai

log,7 log,9

a) log,5.log,7.l0og,9 =log,5- =log,3° =2;

log,5 log,7

1 1 1
b) log, —-log, —-log. — =1log, 5% -10g. 27 -log. 3>
) log, 55 10837 logs — =log, g, gs

=(-2)log,5-(—5)log,2-(-3)logs3 =—-30log,5-log,2-log,3

log,2 log,3

=-30log,5 =-30;

log,3 log,5
6. Sir dung may tinh cam tay, tinh (Iam tron dén chit sé thap phén thi tw):
a) log,21;b) log2,25;
¢) InV14; d) log, ;3+10g,0,3.
Loi giai
a) 1,5646; b) 0,3522; ¢) 1,3195; d) —2,333.
7. Pit log,3 =a,log,5=»5. Hiy biéu thi cic biéu thiic sau theo a va b .

a) log,45;b) log, g; c) log,20.
Loi gidi
a) log,45=1og,3”-5=2log,3+log,5=2a+b;

b) log, g =log,/15 —log,6 = %log215 ~log,(2.3) = %log2 (3.5)—(log,2+1og,3)

1 1 b
:5(log23+log25)—(1+log23):5(a+b)—(1+a):—%+5—1
log,20 10g2(22 ‘5) _ 2log,2+log,5 2+b
log,3 - log,3 - log,3 a

c) log,20=
8. Dit logx = a,logy = b,logz = c(x, y, z > 0). Biéu thi cac biéu thirc sau theo a.,b,c.

a) log(xyz); b) loglOO\/; c) logz(xyz)(z;tl).

Loi giai
a) log(xyz) =logx+logy+logz=a+b+c;

b)lo Ay lo ( 33 ) log(100v/z) = log x3y% log 10225
glOO\/; 8 d 8
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1 1 1 1
=3logx+—logy—-2——logz=3a+—-b——c-2
gx 3 gy > gz=>2a 3 2C

C)logz(xyz): log(xyz) _ logx+2logy _ a+2b.

logz log z c
9. Dit log,3 =a,log,15=b. Biéu thi log,,18 theo a va b.
Loi giai

a=log,3=

1
=log,2=—
og, a

b=log,15=1og,(3.5)=log;3+log,5=1+log,5=1log,5=b—1.

1
o 15 log18 log,(2:3)  log,2+log,3* _ log,2+2 o2 2a+l
Sa0 log,30 log,(2-3-5) log,2+log,3+log,5 log,2+1+log,5 l+l+b—l ab+1

a
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BAI 3. HAM SO MU. HAM SO LOGARIT
A. KIEN THUC CAN NHO

1.Ham s6 mii

-Ham sb y=a* (a>0,a #1) duoc goi 1a ham sé mii co sd a.
_Hamsé Y=4 (@>0,a#l)

] Tap xac dinh: D=R

] Tap gia tri: (0;+OO).

] Ham s6 lién tuc trén R.

] Su bién thién:

o Néu a >1 thi ham sb ddng bién trén R va lim y = +o0, lim y = 0.

X—>+00 X—>—00

o Néu 0<a <1 thi ham sb nghich bién trén R va lim y =0, lim y = +<.

X—>+00 X—>—00

1 Do thi:
o Cit truc tung tai diém (0;1), di qua diém (1;a).

o Nam phia trén truc hoanh.

4 =y -2 1

2. Ham s6 logarit
-Hamsb y= log x(a >0,a#1) dugc goi 1a ham s6 1ogarit co sd a.

“Hamsé Y= log x(a>0,a#1) o

[ Tap x4c dinh: D =(0;+c).

[ Tap gia tri: T =R,

] Ham sb lién tuc trén (0;+0).
[ Su bién thién:

o Néu a>1 thi ham s6 dong bién trén (0;+00) va lim y = +oo, limy = —oo.
x—0"

X—>+00

X—>+00

oNéu 0<a <1 thi ham s6 nghich bién trén (0;+20) va lim y =—oo, limy = +oo.
x—0"

1 Do thi:

o Cét tryc hoanh tai diém (1;0), di qua diém (a;1).

o Nam bén phai truc tung.
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log,.z (O<a<l)

B. BAI TAP MAU
‘e N A s s A 3Y
Bai 1. V& do thi ham s6 y = 5
Loi giai

Tap xac dinh: R . Do % >1 nén ham s6 déng bién trén R .

Bang gia tri:
X -2 -1 0 1 2
4 2 3 9
y — - 1 = —
9 3 2 4

Do thi ham sb di qua cac diém co to d¢ theo bang gia tri va nam phia trén truc hoanh.

Tu d6, ta v& duogc dd thi ham s6 nhu hinh bén.

Bai 2. V& d6 thi ham s6 y =log,;x .

Loi gidi
Tap xé4c dinh: (0;+0).
Do 0<0,5<1 nén ham sb nghich bién trén (O; +oo) .

Bang gia tri:

X 0,25 0,5 1 2 4
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y 2 1 0 -1 -2

Do thi ham sb di qua cac diém co toa d6 theo bang gia tri va nim bén phai truc tung.

Tu d6, ta v& duogc dd thi ham s6 nhu hinh bén.
YA

Bai 3. So sanh cac cip sb sau:
a) 0,75 va 0,75%%;b) Y4 va I8 ¢) /i va iﬁ

27 9

Loi giai
a) Do 0,75 <1 nén ham s6 y =0,75" nghich bién trén R va —0,1>-0,2 nén 0,75 < 0,752,
2 3
b) Ta co: %/1:23;%:25 .
. 3 . 2 3 2 3

Do 2>1 nén ham so y=2" dong bién trén R va §>§ nén 23 > 23 hayi/z > 38

3 2
c) Taco: ¢ fi =(1J4 33 1 =(lj3 .
27 \3 9 3
3 2

1 L 1Y 3.2 (1) (1) 1 1
Do —<1 nénhamsoé y=| —| nghichbiéntrén R va —>—nén | - | <|—| hay}— <3|—
3 3 4 3 3 3 27 9

Bai 4. So sanh cac cip sb sau:
a) log,,7 va log,,3;b) 4log,2 va 3log33/E.

Loi giai
a) Him s6 y = log, ,x c6 co s6 0,2 <1 nén nghich bién trén (0;+oo) va 7 >3 nén log,,7 <log,,3.
b) Ta c6 4log,2 =log,2* = log,16;3log,/15 =log,(/15)° = log,15..
Ham s y =log,x c6 co'sb 3>1 nén dong bién trén (0;+20) va 16 > 15 nén log,16 > log,15 hay
4log,2 > 310&3/6.

Bai 5. Tim gié tri 1on nhét, gia tri nho nhét ctia ham sd
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a) y= f(x) =2" trén doan [—2;3]; b) y= f(x) =(%) i trén doan [—1;2].

Loi giai
a) Him s6 y = f(x)=2" ¢6 co s6 2>1 nén dong bién trén R, ta co:
1
max y=f(3)=2=8va min y=f(-2)=2"=—.
xe[—2;3]y f( ) xe[—2;3]y f( ) 4
b) V6i —1<x<2,tach —3<2x—1<3.

2x-1
. 1 1 . X
Hamso y = f(x) = (Ej cO co sO 3 <1 nén nghich bién trén R, ta co:

-3 2x-1 3 2x-1
Dby L) nay2rz[L] 2L
3 3 3 3 27
Tur do, ta c6: max y=27 va min y:L.
xe[-1;2] xe[-1;2] 27
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Bai 1. V€ do thi cac ham so sau:

1X
a) y=4" b) y={—| .
)V )y (4]
Loi giai
a) Bang gia tri:
x [ -1 O] 1|2
1
Yy —=111[4]16
4
Do thi:
4 k- [
I |
|
|
|
|
|
by
|
| 1
1 : I
_/‘./l, :
~ 14 | -
2 x

b) Bang gia tri:

x [ -2 ]-1]10] 1

Y16 [ 4 |1

-
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] N

2 -1 d 1 .

Bai 2. So sanh cac cip sb sau:

a) 1,3”7 va 1,3 b) 0,757 va 0,757,
Loi giai

a)Do 1,3>1 nén ham sb y=1,3" dong bién trén R .

Ma 0,7 > 0,6 nén 1,3%" >1,3"°.

b) Do 0,75<1 nén ham sé y =0,75" nghich bién trén R .

Ma -2,3>-2,4 nén 0,757 <0,757".

Bai 3. Tim tap xéac dinh cia cac ham s6:

a) log, (3—2x) b) log, <x2 + 4x) :
Loi gidi

a) log, (3—2x) xéc dinh khi 3-2x>0<2x <3< x<%

Vay ham s6 ¢co tap xac dinh D = (—w;%j .
2 ’ . . 2 X > O
b) log3(x +4x) xac dinh khi x* +4x >0 x(x+4)>0< A
xX<-—
Véy ham s6 ¢6 tap xéc dinh D =(—o0;—4)U(0;+00).
Bai 4. V& d6 thi cac ham so:
a) y=logx b) y=log,x
4
Loi giai
y

y=logx

|

Ban word dé bai va 161 giai vui 1ong 1h Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

Bai 5. So sanh cac cip sd sau:
a) log 0,8 va log 1,2; b) log,,2 va log,,2,1.
Loi giai

a) Vi 7 >1 nén ham s6 log,x ddng bién trén (0;+o0)
Ma 0,8<1,2 nén log 0,8 <log 1,2
b) Vi 0,3 >1 nén ham s6 log,,x nghich bién trén (0;+c0)
Ma 2<2,1 nén log,,2 >log,,2,1
Bai 6. Cuong d6 anh sang / dudi mit bién giam dan theo d6 sau theo cong thirc 1 = I,.a’,trong d6 I, 1a
cuong d6 anh sang tai mit nude bién, a 1a hang s6 (a > 0) va d 1a d6 siu tinh bang mét tinh tir mat nudc
bién.

(Nguén: https://www.britannica.com/science/seawer/Optical-properties)
a) C6 thé khang dinh rang 0 < a <1 khong? Giai thich.
b) Biét rang cudong do anh sang tai do sau 1 m bang 0,95/,. Tim gié tri clia a.
c) Tai do sdu 20 m, cuong d6 anh sang bang bao nhiéu phan trim so voi 1,? (Lam tron két qua dén hang
don vi.)

Loi gidi

a) Vi cudng d6 anh sang giam dan theo do sdu nén ham sé 7 = I,.a’ nghich bién.
Vay O<a<l.
b)Taco: I=1,-a" < 0,951,=1,-a' < a=0,95.
c)Taco: [=1,-a’ =1,-0,95° ~0,361,.
Vay tai d6 sdu 20 m, cudng do dnh sang bang 36% phan trim so voi I,

P .
Bai 7. Cong thitc h=-19,4-log— 1a m6 hinh don gian cho phép tinh d6 cao % so vdi mat nude bién cua
0

mot vi tri trong khong trung (tinh bang kilomét) theo ap suat khong khi P tai diém d6 va ap suit F cia
khong khi tai mit nudc bién (cung tinh bang Pa— don vi ap suit, doc 1a Pascal ).
(Nguén: https://doi.org/10.1007/540828-020-0111-6)

. . ) 1
a) Néu ap suat khong khi ngoai may bay bang 5 P, thi may bay dang ¢ d cao nao?

r 14 . . J 4 A 4 . .
b) Ap suat khong khi tai dinh cia ngon ntii A bang 3 lan ap suat khong khi tai dinh ctia ngon ntii B. Ngon
nti ndo cao hon va cao hon bao nhiéu kilomét? (Lam tron két qua dén hang phan muoi.)
Loi giai
. . ) 1
a) D6 cao cia may bay khi ap suat khong khi ngoai may bay bang ER) la:

lp

h=-19,4-log 2P :—19,4-log%z5,84( km)

0

. P
b) Do cao cua ngon nti A la: i, =-19,4-log—

0
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D cao ciangonnui B la: A, = —19,4-10g&

0

A A A r 39 5 = M 4 A Ie A A 7 s 39 5 ;. A
Ap suat khong khi tai dinh cua ngon ni 4 bang 3 lan &p suat khong khi tai dinh ctia ngon nii B nén ta

co:

P, =EPB <:>&=—
5 P, 5

Ta co:

h,—hy = (—19,4'log%}—(—l9,4~log%j = —19,4.log%+19,4-log%

0 0 0 0
= —19,4log(i:&J = —19,410gi = —19,410gi ~ 1,88( km)
o B By S

Vay ngon nlii A cao hon ngon nui B 1,88km.
D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. V& d thi ham 6 y = (~2)".

Loi gii
A
y=(2)
__// X
= >
0
2. V& @6 thi ham s6 y =log,x.
2
Loi gii

3. Tim tap xac dinh cua cac ham so:
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a) y=log,(x—4);b) y:logo,z(x2+2x+1);c) y=logsil.
x_
Loi gii
a) (4,4+0);b) R\{-1}; c) (—o0;0) U (L;+x).
4. So sanh céac cap so sau:
2 3
a) 1,047 va 1,042; b) (ij " va (Ej s
5 5
1 —0,4
c) 1,2°° va 0,9, d) (Ej va 377,
Loi giai
2 3
a) 1,047 <1,04*; b) (ij ’ <(§j ’
5 5
1 -0.4
¢) L2 >1>0,9"; d) (5] >1>37°%,
5. So sanh céc cdp sb sau:
1Y 1Y
a \/gvéi/f;b — | va|—1;
> (5) ()
o) % va 25 d) 90,7 va 0.7 .
Loi giai
1 E \/_ \/_ 1 8 1 9 1 4 1 3
a) 32 <35 hay V3 <27;b) | = | >| =| hay | = | >| — | ;
: ¢ )(3) (3) ¢ (9) (mj

0) 53 s hay 3%4%; d) 0,7% <o,7% hay 3/0,7" <0,7° .

6. So sanh cac cip sb sau:

a) log4,9 va logs,2;b) log,,0,7 va log,,0,8;¢) log, 3 va log,z.
Loi giai

a) log4,9<logs,2;b) log,;0,7>log,;0,8;

c) log, 3<l1<log, .

7. So sanh céc cip sb sau:

a) 2log, (5 va 310g0’6(23/§); b) 6log,2 va 2log.6;
c) %log2121 va 210g22\/§; d) 2log,7 va 6log,4.
Loi giai
a) log, 25 <log, 24 hay 2log, 5 <3log, ,(23/3);
b) log, 64 >log,36 hay 6log,2>2log.6;
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c) log,11<log, 12 hay %log2121<2log2 2\/5;

d) log, 49 <log, 64 hay 2log,7 <6log, 4.

8. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nho nhét ctia ham sb

a) y =f(x) =(§J trén doan [—1;4]; b) y =f(x) =3ix trén doan [—2;2].

Loi giai

a) xrel[igfg]y=f(4)=[§] fé min v = /(1) = (ﬂ 2 25

-5 s

b) Him sé y = f(x) = 3% = (éj ¢ co sb % <1 nén nghich bién trén R.

1y ., . 1Y
2 :3 :9 > = 2: —_ =
max y=f(-2)= (J va min y=f(2) (J

9. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham so

a) y=f(x)=log , x trén doan [1;3}
1 3

b) y=f(x)=log,(x+1) trén doan [—%;3]
Loi gidi

a) max y = f( J—log1 l—2 va mmy f@B)=log, 3=-2.
xe[}ﬂ ﬁ3 x633 B

b) max_y=f(3)=log,4=2 va min_y= f[—ljzlogzlz—l.
xe[—a 3:| X€[7§ 3} 2 2

Q@ WEB: Toanthaycu.com@

10. Sau khi bénh nhan uéng mot liéu thude, luong thudc con lai trong co thé giam dan va dugc tinh theo

cong thie D(t)=D,-a'(mg), trong d6 D, va a la cac hang s duong, ¢ 1a thoi gian tinh bang gio ké tir

thoi diém uong thudc.

a) Tai sao c6 thé khang dinh ring 0 <a <1?

b) Biét ring bénh nhan di udng 100mg thudc va sau 1 gio thi lwong thude trong co thé con 80mg . Hay

xac dinh gia tri cia D, va a.

¢) Sau 5 gio, luong thube da giam di bao nhiéu phan trim so v6i luong thube ban dau?

Loi giai

a) Do luong thude trong co thé giam dan, nén ham sé D(¢) nghich bién, do d6 0<a<1.

b) D, =100,a= > —0,8.
100

c) Sau 5 gio, luong thude con D(5)=100-0,8". Ti 1¢ luong thude da gidm so véi lugng thude ban dau la

D,—D(5) 100-100-0,8’
D, 100

~0,6723~67,23%.
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BAI 4: PHUONG TRINH MU, BAT PHUONG TRINH MU VA LOGARIT
A.KIEN THUC CAN NHO
1. Phuong trinh mii co ban

a* =b(a>0,a+#1)

1 Néu b <0 thi phuong trinh v nghiém.

1 Néu b > 0 thi phuong trinh c6 nghiém duy nhat x = log b .
Chuy: Véi a>0,a=1

a)a =a"ox=a.

b) Tong quat hon, ¢ =a"™ < u(x) = v(x) .

2. Phuong trinh logarit co ban

log,x =b(a>0,a#1)

Phuong trinh luén c6 nghiém duy nhit x=a”.

Chuy: Véi a>0,a#1.

b

a) logau(x):b<:>u(x):a .

u(x) >0
u(x)=v(x).

C6 thé thay u (x) >0 bang v(x) >0 (chon bat phuong trinh don gian hon).

b) log u (x) = logav(x) & {

3. Bat phwong trinh mii co ban
a* >b hoac a* >b hoac a* <b hoac a* <b(a>0,a#1).

Bang tong két vé nghiém cua cac bat phuong trinh trén:

b>0
Phuong trinh b<0
a>1 O<ax<l
a >b x>log,b x<log,b
VxeR
a*>b x2>log b x<log b
a‘<b V6 nghiém x<logbh | x>loghb
a*<b x<log b x>log b

Chu y:
I Néu a>1 thi "™ >a'W & u(x) > v(x).
INéu O<a<1thi ¢ >aW e u(x) < v(x) )

4. Bat phwong trinh l1ogarit co bin
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log, x>b
log,x>b
(a>0,a=#1).
log x<b
log x<b
Bang tong két vé nghiém cta cac bt phuong trinh trén:
Bit phuong trinh a>1 0<a<l

log,x>b x>a O<x<a’
log, x>b x>a’ 0<x<a’
log,x <b 0<x<ad x>a’
log,x<b 0O<x<da’ x>d’

Chu y:

v(x)>0
u(x)>v(x).
u(x) >0

u(x)<v(x).

(1 Néu @>1 thi log,u (x)>log,v(x) <= {

[ Néu 0<a<l thi log u(x)>1log,v(x) < {

B. BAI TAP MAU
Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

2x-1
a) 52 =3/25 b) (éj =327,

2 2 2 4

a) Ta co: 577 =325 < 5 :55<:>x+2=§<:>x:—— =——,

Vay phuong trinh c6 nghi¢m la x = —% .

2—6x+3 _ 25x+15

2x-1
b) Ta c6: Gj =327 (7)) =(2)" o

& —6x+3=5x+151lx=-12 x:—%.
A ) . A 1s 12
Vay phuong trinh c6 nghi¢m la x = ETE

Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:
a) log,,(3x—5)= %; b) log,x+log, (x+1)=log, (5x+12).

Loi giai
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1
a) Ta co: loglé(3x—5)z%<:>3x—5=162 &3x-5=43x=9<x=3.
Vay phuong trinh c6 nghiém 1a x =3.

b) Piéu kién: x>0.

Khi do, phuong trinh da cho tuong duong véi

log, [x(x+1)]:10g3(5x+12)<:>x2 +x=5x+12 x" —4x-12=0

©x=-2 (loai) hodc x=6 (nhan).
Vay phuong trinh c6 nghiém 1a x=6.

Bai 3. Giai cac bat phuong trinh sau:
2x+1 3x
1 1 1
a) | — >—b)| =] <257,
: (.J T (ﬁ J

2x+1 1 1 27+1 4 1 3
a) Taco: | — > — & - 2| —| ©2x+1<4 (do 0<=<1 )= 2x<3 < x<—.
3 81 3 3 3 2

Loi giai

Vay bét phuong trinh ¢6 nghiém 13 x < % .

3x 13)C 3x
1 L w
b) Ta co: [—j <251—x@(52] <(52)1 <:>52<52_2x<:>—37x<2—2x(d05>1)<:>§<2<:>x<4.

V5
Vay bat phuong trinh ¢6 nghiém 1 x < 4.
Bai 4. Giai cac bat phuong trinh sau:
a) log (x2 —4) <2;b) log,s (2x+1)>log,(3x—4).
Loi giai
a) biéu kién: x> —4>0< x<—-2 hodc x> 2.
Do /5 >1 nén bit phuong trinh di cho twong duong véi
X -4<{5) ox*-9<0< -3<x<3.
Két hop véi diéu kién, nghiém cta bat phuong trinh 1a =3 < x < -2 hodc 2<x<3.

b) Do 0<0,5 <1 nén bt phuong trinh da cho twong duong voi

2x+1>0 x>—l

< =
2x+1<3x-4 >5

Vay nghiém cua bat phuong trinh 1a x> 5.
C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
1. Giai cac phuong trinh sau:
a)57" =25;
b3+ = g2
¢)10'* =100000
Loi gidi
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a) 577 =255 =5° <:>2x—1:2<:>x:%

b) 3x+1 — 92x+1 = 3x+1 _ (32 )2x+1

=34 <:>x+1=4x+2<:>x=?

o 3
¢) 107 =100000 = 10" =10’ < 1-2x=5< x=-2
2. Giai cac phuong trinh sau. Lam tron két qua dén hang nghin.
a)3"*? =17;
b)3.10°*"" =5;

Loi giai
a) 3 =7 x+2=log,7 < x=log,7-2 < x=-0,229

b) 3.10*" =5 = 10> =§<:>2x+l=log§

@x:(logg—lJ:2®x2—0,389

3. Giai cac phuong trinh sau:
a)log, (4x+4)=2;

b)log, x—log, (x—2)=1

Loi giai
a) 10g6(4x+4)=2<:>4x+4=62<:>x=8
b) log3x—log3(x—2):l©log3L2:1
= =3 x=3(x-2)ox=3
x_
4. Giai cac bat phuong trinh sau:
1 2x+1
a)| — <9;
H
b)4* > 2"
Loi giai

1 2x+1 1 2x+1 1 -2 _3 1
a) | — 9| — <= ©@2x+1>22ox>— (do =<1)
3 3 3 2 3

b) 4 >27 < (2°) >27 27> 2 o> x-2e x>-2 (do 2>1)
5. Giai cac bat phuong trinh sau:
a)log, (x—2)<2;

b)log(x+1)>log(2x—1)

Loi giai
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a) log,(x-2)<2ex-2<2’ ©x<6
b) log(x+1) > 10g(2x—1) Sx+122x-1<x<L2
6. Chat phong xa polonium-210 c6 chu ki ban ri 13 138 ngay. Piéu nay c6 nghia 1a cr sau 138 ngay,

luong polonium con lai trong mot mau chi bang mot nira lugng ban ddu. Mot mau 100g c6 khéi luong

t

polonium-210 con lai sau ¢ ngay dugc tinh theo cong thirc M (1) = 100(%}138 (g)

(nguon://pubchem.ncbi.nlm.nih.gov/element/Polonium#section=Atiomc-Mass-Half-Life-anh-Decay)
a) Khéi luong polonium-210 con lai bao nhiéu sau 2 nim?
b) Sau bao lau thi con lai 40g polonium-210.
Loi giai
a) Khoi lugng polonium-210 con lai sau 2 ndm (730 ngay) 1a:

730
1

M(Z):IOO(EJBS =2,56(g)

(1)
b) M (1)=40 khi 100&) =40 &1 =182,4

Vay sau 182,4 ngay con lai lai 40 g polonium-210

7. Nhic lai ring, mirc cudng d6 4m L duoc tinh bang cong thirc L = log [ILJ(dB) , trong d6 I 1a cuong

0
do ctia am tinh bang W/ m’* va I, =10 W /m’
(Nguén: Vat li 12, NXB Giao duc Viét Nam, nam 2017, trang 52)
a) Mot gido vién dang giang bai trong 16p hoc, c6 mirc cuong do am 1a 504B . Cuong do am cua giong
noi gido vién bang bao nhiéu?
b) Mirc cudng d6 4m trong mot nha xuong thay ddi trong khoang tir 75dB dén 90dB . Cudng do 4m
trong nha xudng nay thay doi trong khoang nao?

Loi giai

a) Khi L =50 thi IOIOg(L_uj =50 1=10"

10
Vay cuong do Am cta giong néi gido vién 1a 107 W/ m?
b) Khi L =75 thi 101og(%12j= 75<1=3,2.10"

10
Khi L =90 thi IOIOg(L_nj =90 1=10"

10

Vay cudng do am trong nha xudng thay doi tir 3,2.107° dén 107
D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Giai cac phuong trinh sau:

2) 32+l :%;b) 52x:]0;c) 3" =18;
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x+1 x—1
1 1 1
d) 0,2 =———:¢) 5 =25"7; —| == .
) J125 ) £ (8j (32)

Loi giai
a) Pua vé phuong trinh 3> =37 . Pap s6: x=-2.
b) x= l10g510.
2

c) x=log,18.

0oy 5
d) Pua vé phuong trinh (—j = (—j .Papsd: x==.

5 5 2
¢) Pua vé phuong trinh 5 =5 . Pap sb: x=—-4.

1 3x+3 1 5x=5
g) Pua vé phuong trinh (Ej = (Ej .Pép sb: x=4.

2. Giai cac phuong trinh sau:
a) log, (2x—1)=3;b) log,,x =0,25;
c) log, (3x+1)=log, (2x—4); d) logs(x—1)+log, (x—3) =log, (2x+10);
e) logx+log(x—3)=1; g) log, (logy,x)=-2.
Loi giai

a) x=14;b) x:\ﬁ; ¢) V6 nghiém;
d) x=7;e) x=5;g) x=3.
3. Giai cac bat phuong trinh sau:
a) 4" <242 :b) [i]“ zl; ¢) 5~(1)x <40;

NE) 9 2

2—x x
d) 4 <8 e) @j < (;—Sj ;g) 0,257 >0,5,

Loi gidi
s 3 . 3
a) Pua vé bat phuong trinh 2** <22 . D4p so0: x < 7

xl 2
b) Pua vé bat phuong trinh (%) ’ > (%) .Pap sb: x<5.

X -3
¢) Pua vé bat phuong trinh (%j < (%j .Péap sb: x>-3.

d) Pua vé bat phuong trinh 2* < 2% Pap sé: x <-3.
l 2—-x l 2x 2
e) Pua vé bat phuong trinh (Ej < (Ej .Pap sb: x< 3

g) Pua vé bat phuong trinh 0,5 > 0,5 . Pap s6: x<5.

4. Giai cac bat phuong trinh sau:
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a) 10g3(x+4)<2;b) loglx24; c) logo,zs(x—l)ﬁ—l;

2

d) log, (x2 —24x)2 2;e) 2log, (x+1) log, (3x+7); g) 2log, (x+1) <1+log;(x+7)

4 4

Loi giai
a) 4<x<5;b) 0<x$%;

c) x>5;d) x<-1 hodac x>25.
e) biéu kién: x> —1.

Dua vé bat phuong trinh log, (x+1)* 2 log, (3x+7), roi dwa vé béat phuong trinh x* —x—6<0.
4 4

Pap s6: —1<x<3.
g) Piédu kién: x> -1,
Pua vé bt phuong trinh log, (x +1)* < log, [3(x + 7)] , 10i dua vé bat phuong trinh x* —x—-20<0.
Pap s6: —1<x<5.
5. Giai cac phuong trinh sau:
a) 4°-5-2"+4=0;Db) (ljx —2-(ljx_l -27=0.

9 3

Loi giai

a) Pit t =2"(¢ > 0), nhan dugc phuong trinh #* =5t +4=0.

Pap s6: x=0 hodc x=2.
b) bat t = (%) (¢ > 0), nhan dugc phuong trinh P —6t-27=0

< t =9 (nhan) hay ¢ =-3 (loai)
Pap s6: x=-2.
6. Tim tat ca cdc s6 nguyén x thod man log, (x—2)-log,(x—1)<0.
Loi giai
Tu gia thiét, nhan duoc 1< log,x <2 hay 3<x<9.Tudo, cac ) nguyén x can tim 1a 4:5:6;7:8.

7. Tim tap xéac dinh cua cac ham so

. I 3 3 B
a)y—f(x)—\/4—2 +\/@,b)y—f(x)— /log;(x 2).

Loi giai

a) (1;2]; b) (2:3].
8. Cho ham s y = f(x)=log,x. Biétrang f(b)— f(a)=>5(a,b>0), tim gia tri cta 2
a
Loi gii
b _3
a
9. Cho hai s6 thyc a va b thoa man 125°-25" =3. Tinh gia tri ctia biéu thic P = 3a + 2b.
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Loi gidi
P=3a+2b=1log,3

10. Pdng vi phong xa Uranium-235 (thudng duoc sir dung trong dién hat nhan) ¢6 chu ki ban ra 1a
T =703800000 nim. Theo d6, néu ban dau c6 100 gam Uranium-235 thi sau ¢ ndm, do bi phan ra, lugng

t

Uranium-235 con lai dugc tinh béi cong thue M =100 (%)T (g). Sau thot gian bao lau thi lugng

Uranium-235 con lai bing 90% so véi ban dau?
Loi giai
Khi M =90g, ta c6 phuong trinh:

t t

1\ 1\r t
90:100(—j @(—j =0,9< —=log, 0,9
2 2 T

< t=T"log, 0,9~106979777 (nim)

2
11. Ngudi ta dung thude dé khir khuan cho mot thung nudce. Biét rang néu lac dau mdi mililit nude chira
F, vi khuan thi sau ¢ gio (ké tir khi cho thubc vao thung), s6 luong vi khuan trong mdi mililit nuwdc 1a
P=PR-10",v6i a 1a mot hang s6 duong nao d6. Biét rang ban dau mdi mililit nude c6 9000 vi khudn
va sau 2 gid, s6 luong vi khudn trong mdi mililit nude !é 6000. Sau thoi gian bao lau thi sb luong vi
khuan trong moi mililit nudc trong thung it hon hoac bang 1000?
Loi giai
2 1 3

6000 =9000.10°% = ¢ =~ log 2 = L1og >
2 °3 2°°2

9000.10"* <1000 < 107 < é & —at < logé

©t2—£10g1=— 2 ogl=410g3 ~10,8 (gio)
@ l10 3 3 lo 3
2 g2 g2

12. D6 pH cua mot dung dich duoc tinh theo cong thire pH = —logx, trong d6 x 14 ndng d6 ion H' cua
dung
dich d6 tinh bang mol /L . Biét ring &6 pH cta dung dich A 16n hon d6 pH cta dung dich B 12 0,7.
Dung dich B ¢6 ndng d6 ion H* gip bao nhiéu lan ndng d6 ion H' ciia dung dich A ?

Loi giai
Ta co6: pH, =-logx,;pH,=—logx,
= pH, —pHy =—logx, +logx; = logi—B.

A

Tir d6 suy ra log 2 = 0,7 = B =10°" ~ 5 (I4n).
XA XA
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BAI TAP CUOI CHUONG VI
PHAN 1: BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. CAU HOI TRAC NGHIEM

A=

2
, 5
Cau 1:  Rut gon bicu thirc [(%) } (\/g) , ta duoc

1
A3, B. 34/3. C. —. D. 9
3
Loi giai
Chon D
1\ r Y s
()T i P ) w5 e
3
a
Cau2: Néu 2% =9 thi (%)8 c6 gia tri bang
1
A.l. B. 3. C.l. D. —.
3 9 3
Loi giai
Chon A
HZ S =27 =(2)r 9 =1
16 3
L
Cau3: Néu a? :b(a>0,a¢1) thi
A.log, a=b. B. 2log, b=1. C. loga%:b. D. log, b=a.
2 2
Loi giai
Chon B
Caud: Néu x =log; a+logg4 thi 3* c6 gia trj bang
A. 6. B. 8. C. 16. D. 64 .

Loi giai
Chon A

1 1 1

log, 4
3% =3entont —3lnd gt - 4+(92j =4+(9°* )2 =4+442=442=6

Cau5: Cho «,f 14 hai sb thuc voi o < £. Khing dinh nao sau day dung ?

A (0,3) <(0,3Y.  B.z“>x’. c.(v2) <(v2). . (lf >[lja.

Chon C
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Ciu 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 10:

Hinh nao v& db thi cia ham s6 y = logy x?

Chon D

Phuong trinh 0,1>7' =100 ¢6 nghiém la

A -1 B. L. .1t
2 3 2
Loi gidi
Chon A

0,1 =100 < 2x—1=log,,100 & 2x—1= -2 & x=—%
Tép nghiém cua bat phuong trinh 0,5>7 > 0,25
A. (—oc;l). B. (1;+oc). C. (0;1).

Loi giai
Chon A
0,5">0,25<0,5">0,5% < 3x-1<2<=x<1
Néu logx =2log5—log2 thi
A. x=8. B. x=23. C. x=12,5.
Loi giai
Chon C
logx = 2log5 —log2 =1log5” —log2 = log25 —log2 = log§ =logl2,5

Suyra x=12,5

S6 nguyén duong nho nhat théa man logy; (1-2x)>—1 1a

A. x=0. B. x=1. C. x=-5.
Loi gidi

Chon D
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log,, (1-2x)>-1<1-2x<0,1" < 1-2x(10 < x)— 4,5

B. BAI TAP TU LUAN
Céau 11: Biét 4% +4™% = 5. Tinh gia tri biéu thuc :
1.2%4+27¢
2. 424 4472
Loi giai
a)4” +4 =5

Cau 12:

Ciu 13:

Cau 14:

o (27) #2272 4 (27¢) =542
2
c(zuz-“) =7
&29+27 =7
b) 4% 4477 =(47) 424747 4 (477) ~2=(4"+47) ~2=5-2=23
Tinh gia tri ctia biéu thirc :

1. log, 72 —%(logz 3+log, 27) ;

5. 5log40-logs5 .
3. 32+10g92.

Loi giai
a) log, 72 —%(log23 +log,27)

1

1 1 =
=log,72 - log, (3.27) =log, 72 - log,81=1log,72 —log,812

=log,72-1log,9 =log, 7’% =log,8=3

40
log, 5

b) 510g240710g25 — 5 — 510g28 — 53 — 125

1 \10gy-81+logy 2 1 1
j 9E~log9(81.2) —logy162

1 1
C)32+log92 — [92 — 92 — 9log91622 _ 1625 _ 9\/5

Biét rang 5% =3 va 3” = 5. Khong sir dung may tinh cam tay, tinh gia tri ciia xy.
Loi giai

5" =3. Suyrax=1log,3

3" =5.Suyray=log,5

logs log3 _|

Taco x.y=log,5-log.3= =
¥ 708208 log3 log5

Viét cong thirc biéu thi y theo x, biét 2log, y =2 +%log2 x.

Loi giai
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1

1 -
2log,y =2 +Elog2x < log,y” =log,4+log,x?

1
< log,y” =log2[4-x2j<:>y2 :4-\/;c>y: 4x

Cau 15: Giai cac phuong trinh sau :

1. (ljx_z SNCE

4
2. 9771 =81.27% ;
3. 2logs (x—2)=logs9 ;
4. log, (3x+1)=2-log, (x-1).
Loi giai
a) (lsz =8 o (2*2)’“2 =(23); o 27 :2% P PN I |
4 2 4
b9 =81.27" & () =34(3)
ST =3" o 4x-2=4+3x > x=6
c)2log, (x— 2) =log,9 < log,(x—2)* =log,9 < (x—2)* =9
S x-2=3(vax-2>0)<=x=5
d) Diéu kién xé4c dinh: 3x+1>0;x—1>0. Hay x>1
log, (3x+1)=2-log, (x—1) < log, (3x+1)+log, (x—1)=2
e log,[(Bx+1)(x—1)|=2 35 —2x-1=2"

5
&30 -2x-5=0 3
x=-1

Cau 16: Giai cac bat phuong trinh :

1 x+1 1

1. (—j >—;
9 81

2. (i‘B)x <273 ;

3. log, (x+1)<log(2-4x).

Loi giai

1 x+1 1 1 x+1 1 2 1
a)(—) >—<:>(—j >(—) <:>x+1<2(D0—<1j<:>x<l
9 81 9 9 9
l X
b)(#3) <273 < (34} <33

L
o 34 S33+"<:>ix£3+x(d03>1)<:>x2—4
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Cau 17:

Cau 18:

c)x+1>0;2-4x > 0Hay -l<x<%

log, (x+1) <log, (2—4x)

S x+1<2-4x

@xél
5

Két hop v6i diéu kién, nghiém cua bat phuong trinh 1a: —1<x < %
Thuc hién mdt mé nuoi céy vi khuén véi 1000 vi khuén ban dau, nha sinh hoc phat hi¢n sb luong
vi khuén ting thém 25% sau mdi hai ngay
1. Cong thire P(¢)= Fy.a' cho phép tinh s6 lugng vi khuén clia mé nudi cdy sau ¢ ngay ke tir
thoi diém ban dau. Xdc dinh céc tham s6 By va a (a >0).Lam tron a dén han phén trim.
2. Sau 5 ngay thi s6 lwong vi khuan bang bao nhiéu ? Lam tron két qua dén hang tram.
3. Sau bao nhiéu ngay thi sé lwong vi khuan vuot gip d6i sé luong ban dau? Lam tron két qua
dén hang phan mudi.
Loi giai
a) Ban dau c6 1000 vi khuan nén P, =1000.
Sau 2 ngay, sb lwong vi khuan 1a: P =125%P, =125%.1000 = 1250
Taco: P(2)=F-a* <1250=1000-a° < a’ =1,25<a~1,12
b) S6 lwong vi khuan sau 5 ngay la: P(5)=F,-a’ =1000.1,12* ~1800 (vi khuan).
¢) Véi P(1)=2F, ta co:
P(t) =F-ad 2R =F-112' ©112' =2 < t=log,,,2 ~ 6,1 (ngay)
Viy sau 6,1 ngdy thi s6 luong vi khuan vuot gap doi s6 luong ban dau.

Nhic lai rﬁng, ddé PH cua mot dung dich dugc tinh theo cong thiic PH = —log[H +J’ trong do

[H ’q landéng d6 H™" cta dung dich d6 tinh bang mol/L. Nong d6 H™ trong dung dich cho biét

do acid cua dung dich do.
1. Dung dich acid A ¢6 d6 pH béng 1,9 ; dung dich B ¢6 d6 pH béng 2,5. Dung dich nao c6 d6
acid cao hon va cao hon bao nhiéu lan

2. Nué6c cit c6 ndng do H™ 1a 1077 mol / L . Nudc chay tir mot voi nude c6 do pH tir 6,5
dén 6,7 thi co do acid cao hay thap hon nudc ct.
Loi giai
a) pH =19 < —log| H' |=1.9 = log| H" |=-1,9 < H" =10
Vay d6 acid cua dung dich A 12 10™° mol /L.
pH,y =25 -log|H" |=2,5c log| H' |=-25< H =107

Vay d6 acid cua dung dich B 1a 10™>° mol /L.
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-1,9

Ta co: ]()Tz

3,98

Vay d6 acid cia dung dich A cao hon d¢ acid ctia dung dich B 3,98 lan.
b) Ta co:
6,5< pH < 6,7 6,5<—log| H' |<6,7 <> ~6,5>log| H* |>=6,7<10° > H* >10°*

Vay nude chay tir voi nude ¢ do acid tir 107 mol /L dén 10™° mol /L.
Vay nudc do c6 do acid cao hon nude cét.

PHAN 2: BAI TAP SACH BAI TAP

A. TRAC NGHIEM

a

1. Biét rang 2° =9. Tinh gia trj cta biéu thirc (éjtﬁ .

AL B. L. c.t D.3
2 3 9

Loi gidi

Chon B

2. Gid tri cia biéu thire 2log10+1log,0,25 bang

A. 0. B. 1. C.2. D. 4.
Loi gidi

Chon C

3.Cho x va y la sé duong. Khang dinh nao sau day dung?

A, Dlogrtlogy _ plogr | Hlogy B. 210g(x+y) _ plogx Hlogy

C. zlog(xy) _ plogr logy D, plgrlow _ plogx | Hlogy
Loi gidi

Chon C

4. Biét rang x = log,6+1log,4 . Gia tri cia biéu thirc 3" bing

A. 6. B. 12. C. 24. D. 48.
Loi gidi

Chon B

5. Gia tri ctia biéu thie (log,25)(log,8) bang

A. 4. B.l. C.6. D.l.

4 6

Loi gidi

Chon C

6. it log3 = a,log5=b. Khi d6 log,.50 bang

A 1+2b. B. a—->b C. l—b. D. 1+b.

a+b a+b a+b a+b

Loi gidi

Chon D
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-1.6
7.Chobasd a=4"°,b=8"c= (%j . Khing dinh nao sau day dung?

A.c>a>bh. B.c>b>a.
C.a>b>c. D.a>c>b.

Loi giai
Chon D

8. Chobasb a= —log, %,b =log, % va ¢ = %log35. Khing dinh nao sau day dung?
3 3

A.a<b<c. B. b<a<c.
C.c<a<b. D.a<c<b.

Loi giai
Chgn A

9.Cho 0<a <l,xzloga\/zﬂogax/g,y:%logaiz:loga\/ﬁ—logaﬁ.

Khiang dinh nao sau day dung?

A x<y<z. B. y<x<z.
C.z<x<y. D.z<y<x.

Loi giai
Chon C

: 1" Lo,
10. Cho ba so a=log,3,b= (Ej ,c =23, Khang dinh nao sau day dung?

2

A.a<b<c. B.a<c<b.
C.c<ax<b. D. b<a<c.
Loi gidi
Chon A
. 1
11. Giai phuong trinh 3" = ——.
3V3
AL B. 2. c.> p. .
4 8 8 1243
Loi gidi
Chon B
12. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 0,3*' > 0,09 1a
A. (L420). B. (~oc31). . (-w;_é) D. (0:1).
Loi giai
Chon B
13. Biét rang log,4-log,8-log,x =log,64 . Gia tri cua x la
A. % B. 9. C.27. D. 81.

Ban word dé bai va 161 giai vui 1ong 1h Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133 “



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q@ WEB: Toanthaycu.com@

Loi giai

Chon B

14. Giai phuong trinh log, (4x+5)=2+log(x—4).

A.9. B. 15. C. 4. D. 5.
Loi giai

Chon D

15. Gid su o va g 1a hai nghiém cua phuong trinh log,x-log,3x = —%. Khi d6 tich af bang

A B.3. C. 3. D. log,3.

1
Loi giai
Chon A
B. TU LUAN

1. Tinh gid tri ctia cac bicu thuc

N =

8 3

5 3
6 2
a) (Zj() bl ; b) log\/§+log\/§;

16 ) 4 9 4

¢c)| —| +log;—+log;—;d) log,7-log,16-log,3-log,9.
81 4 9

Loi giai

3 1 27

a) —;b) —;c) —;d) 4.

)50 550 5 d)

2. Biét ring xlog,4=1. Tim gia tri cia biéu thirc 4° +47.

Loi giai

Taco: xlogd=1=x= =log,5.

log. 4
A 4477 =400 47 5457 = 5%.
3. Biét ring a =10",b=10". Hay biéu thj biéu thirc 4=1log ,/b theo x vi y.
Loi giai
s_ 1Ly y
A=log ,3b=log ,.10° =—-Zlog, 10 =—=-
ga glo 2x 3 gl() 6x
4. Giai cac phuong trinh sau:
a) 4 =+/24/2 ; b) 9% =272

c) 1og81x=%; d) log, (3x+1)=log, (4x~1);

2 2

e) logs (x—2)+logs(x+2)=1;g) logx8=%.
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Loi giai
3 6
=osb) x=-—-:¢) x=9;
a) x 2 ) x 2 c) x
d) x=2;e) x=3;g) x=16.
5. Giai cac bat phuong trinh sau:

X 4+2x+2
a) 327 >64"7; b) 25-@) >4;

c) log(11x+1)<2;d) log, (3x—1)210gl(2x+1).

3 3
Loi giai
a) x>-3;b) 2<x<0;

C) —i<x<9;d) l<x£2.
11 3

6. Tinh gi4 tri ctia biéu thirc 4 = log (1+%j+log (1+%)+10g(1+%)+~--+log(1+£j.

Loi giai

1 1 1 1
A=log|1+— [+log| 1+— |+log| 1+— |+---+]log| |+ —
g( J g( 2) g( 3j g( 99)

:log(Z-i-i...-@j:10g100:2.
23 99

7. Cho « 1 sb thoa man 3% —37 =2. Tim gia tri cta cac biéu thirc:
a) 3 +3;b) 97 —9.
Loi gidi
a) (3 +37) =3 424327 (37 -3) +4=27 +4=38.
=37 139 =22 (do3“ +37 > o).

b) 9" =97 =(3°+3)(3* -3)=2V2-2=4V2.

T I4 4 14 9 2
8. Cong thitc M =M, (%J cho biét khoi lugng ciia mot chat phong xa sau thoi gian ¢ ké tir thoi diém

nao d6 (goi 14 thoi diém ban dau), M, 14 khéi lugng ban dau, 7 1a chu ki ban ra ciia chat phong xa d6
(ctr sau mdi chu ki, khéi lugng cua chat phong xa giam di mot nira). Trong mot phong thi nghiém, véi
khdi lugng 200 g radon ban dau, sau 16 ngay, chi con lai 11 g. Chu ki ban rd ciia radon bang bao nhiéu?

Loi giai
16
1\r 16 11 200 16
11=200.| —| < —=Io =lo ST =———~3,8 (nga
(2) T g; 200 B2 | 200 (ngay)
ngf

9. Cong thirc logxr =11,8+1,5M cho biét mbi lién hé giita nang lugng x tao ra (tinh theo erg, 1 erg twong

duong 107 jun) véi do 16n M theo thang Richter ciia mot tran dong dat.
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a) Tran dong dat co do 16n 5 d6 Richter tao ra ning lwong gip bao nhiéu 1an so véi tran dong dat ¢ do
16n 3 @6 Richter?
b) Nguoi ta udc luong rang mot tran dong dat co do 16n khoang tir 4 dén 6 d6 Richter. Nang luong do
tran dong dét d6 tao ra nam trong khodng nao?

Loi giai
a) Goi x,,x, (erg) lan luot 12 nang luong tao ra cua hai tran dong dat ¢6 d6 16n 1an lugt 1a M L =5M,=3
(do Richter).
Ta co: logx, =11,8+1,5M;logx, =11,8+1,5M,

:>10g,x1—10gx2 :175(M1_M2):>10gﬁ:3:>ﬁ:

X, Xy

10° =1000.

b) 11,8+1,5.4<logx<11,8+1,5-6 = 17,8 <logx < 20,8 = 10'"* < x <10**.
CHUONG VII. PAO HAM

BAI 1. PAO HAM
A. KIEN THUC CAN NHO

1. Pao ham

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén khoang (a;b) va x, € (a;b).

Néu tdn tai gi61 han hitu han lim M
XX X _xo

tai x,, ki hi¢u la f’(xo) hoac y'(xo).

Vay f(x,)= limM.

X*).XO x —_ x()

thi gi6i han nay duoc goi la dgo ham ciia ham s f(x)

Chit y:
-Cho hamsé y = f(x) xéc dinh trén khoang (a;b). Néu ham s nay c6 dao ham tai moi diém x e (a;b)
thi ta no6i n6 ¢6 dao ham trén khoang (a;b), ki hiéu y' hoac f'(x).

-Cho ham s y = f(x) xéc dinh trén khoang (a;b), c6 dao ham taix, e (a;b).

a) Dai lugng ax =x—x, goi la s gia cua bién tai x,. Pai luong ay = f(x)— f(x,) goi la sb gia twong

£ 4y . . . X, +tAaX)— X,
g cua ham s0. Khi d6, x =x, +ax va f'(x,)= lim 22 = lim S (o +ax) =/ 0).
ax—>0 A X ax—0 AX

b) Ty s6 22 biu thi téc do thay dbi trung binh cta dai luong y theo dai lurong x trong khoang tir x, dén
AX

X, +ax;con f(x,) biéu thi tbe do thay doi (tte thoi) cua dai luong y theo dai luong x tai diém x, .
Y nghia vat li ciia dao ham

'] Néuham s6 s = f'(¢) biéu thi quang dudng di chuyén cia vat theo thoi gian ¢ thi f7(#,) biéu thi
tdc do tuc thoi cua chuyén dong tai thoi diém t, -

(1 Néuham s6 T = £ (¢) bicu thi nhiét do T theo thoi gian ¢ thi f'(¢,) bicu thi toc d¢ thay doi nhiét
d¢ theo thoi gian tai thoi diém ¢, .

2. Y nghia hinh hoc ciia dao ham
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Dao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém x, 1a hé s6 goc cua tiép tuyén M,T vé6i dd thi (C) cia ham sb
tai diém M, (x,; f(x,)).

Tiép tuyén M,T c6 phuong trinh 1a y— £(x,) = f"(x, ) (x—x,).

B. BAI TAP MAU

Bai 1. Dung dinh nghia dé tinh dao ham cta cac ham sd sau:

a) f(x)=x"++x v6i x>0;b) f(x)zi1 voi x#1.
[

Loi giai
a) Véi bat ki x, >0, ta co:
X=X,
] R e e
£() = tim 2V 0) iy o) Vo
x—)xo x —_ xO X—)XO x —_ xo x—)xo x — x()
=lim| x+x +; =2x, +;
X—>X 0 \/;'i‘ _X,'O 0 2«/%
Vay f’(x):2x+ﬁ trén khoang (0;+c0).
b) V61 x, #1, ta co;
X%
Fl)=tim )2 ) vl wmt AL —tim— -
X=X X—X, =X X=X, x—»m(x—xo)(x—l)( —1) HXo(x 1)(x0—1) (xo_l)

Vay f'(x)=-

- trén cac khoang (—o0;1) va (I;+e0).
Y

Bai 2. Cho ham s y:f(x):—1 c6 dd thila (H).
a) Viét tiép tuyén ctia (H) tai diém M e(H) ¢6 x,, =2.
b) Viét tiép tuyén ctia (H) biét tiép tuyén song song véi duong thang d :y = —x

¢) Viét tiép tuyén cua (H biét tiép tuyén di qua diém N (1 -1).

Loi giai

Taco y'=f'(x)=- - trén khoang (—o0;1) va (1;+00).

1
(x=1)
a) Phuong trinh tiép diém cua (H) tai M cé hé sd goc f'(2)=-1 la:
y-1(2)='(2)(x-2)=y-2=-1(x-2)= y=—x+4
b) Goi d, 1a tiép tuyén can tim cta (H) va M, (x,; f(x,)) 1a tiép diém cua (H) va d, .
Vid, //d nén f'(x,)=-1.
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Suyra — 5

x,—1=1 X, =2
:—1<:>(x0—1)2=1<:{° | 1<:>[°
x,—l=-

%, —1)
Véi x, =2, phuong trinh tiép tuyén tai diém M, (2;2) c6 hé s6 goc f(2)=-1 la:
y=£(2)=f(2)(x-2) = y—2=—1(x-2) = y=—x+4.

Véi x, =0, phuong trinh tiép tuyén tai diém M, (0;0) c6 hé s6 goc f(0)=-1 la:
y=£(0)=£'(0)(x-0)< y—0=-1(x-0) < y=—x(loai vi tring v6i dudng thing d )
Vay tiép tuyén ciia (H ) song song v6i dudng thang d 1a d,:y=—x+4.

¢) Goi a 1 tiép tuyén cn tim cia (H) va A(x,; f(x,)) la tiép diém cia H va a.
Phuong trinh tiép tuyén a 1a: y— £ (x,) = f"(x,)(x—x,).

Vi a quadiém N(;-1) nén —1- Y | ~(1-x,) & 2x,(x,—1)=0
Xo—l (xo—l)

< x, =0 (nhan) hodc x, =1(loai).
Véy phuong trinh tiép tuyén a:y— £(0)=f'(0)(x-0) < a:y=—x
Bai 3. Mot chuyén dong thang x4c dinh béi phuong trinh s (1) =-2¢” +16¢+15, trong d6 s tsinh bing
mét va ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy. Tinh vén tdc tirc thoi tai thoi diém 7 =3
Loi giai
Taco s'(1)=(-26 +16t +15) =(-2.3¢+16) =4 +16.
Van téc tirc thoi tai thoi diem 1 =3 1a s'(3)=-13=16=4(m/s).

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Dung dinh nghia dé tinh dao ham cua cac ham sé sau:

a) f(x):—xz; b) f(x):x3—2x; c) f(x)z%.
Loi giai
RN 7 ) M ) S ) IO (120
X—)XO x —_ xo X—)XO x —_ xo X—)XO x —_ xo X—)XO x —_ xo
:}glxl I:—(x+x0):|

= —(xo +x0) =-2x,

b) /() = lim L VS (0, #2024 2, _ g 7 0) 7 (2x2%)
x—)XO x —_ xO X—)XO x —_ xo x—)xO x —_ xo
i (x—xo)(xz+x.x0+x20)—2(x—x0)
_x*)XO x_xo
= lim[(x2+x.xo+x20)—2]

z(xzo + XX, +x20)—2 =3x°, -2
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4_4 4%, —4x
x)— X 3_ _ 3 :
¢)b) f'(xo)zlimf( )7/ () | g B DX DX X X
XX x_xo XX, x_xo XX, x_xo XX, x_xo

S o4
N XX, XX, X,
Bai 2. Cho ham s6 f(x) =-2x" c6 dd thi (C) va diém A(l;—2) € (C) . Tinh hé s6 goc cua tiép tuyén voi
(C) tai diém 4.
Loi giai
Tacod f'(x,)=—4x
Hé s6 goc cua tiép tuyén v6i (C)tai diém A1 (—4).1=—4
Bai 3. Viét phuong trinh tiép tuyén cua do thi ham s6 y = x°
a) Tai diém (-1;1); b) Tai diém c6 hoanh d¢ bang 2 .
Loi giai

Ta co: Y(x) = 3x°

2 r —_— 3 r r 2
a) Ta co diém (—l; l) khong thudoc ham s6 ¥ =X  nén khong c6 phuong trinh tiép tuyén tai diém (-1;1).

_ 93 _
b)Khi x=2thi Y=2 =8
Hé s gbc cua phuong trinh tiép tuyén 1a 32° =12
Phuong trinh tiép tuyén tai diém (2;8)1a:Y ~8 =12.(x=2) pay ¥ =12x-16

Bai 4. Mot chuyén dong thing xac dinh boi phuong trinh s(t) =4 +6¢+2, trong d6 s tinh bang mét va
t 14 thoi gian tinh bang gidy. Tinh van tdc tirc thoi clia chuyén dong tai £ =2.
Loi gidi
Van toc tire thoi ciia chuyén dong la:v(r) =s'(1) =121’ +6
Khi 1 =2, V(Z) =122 +6=54
Bai 5. Mot nguoi giri tiét kiém khoan tién 10 triéu dong vao mot ngan hang véi 14i suat 5%/nam. Tinh
téng s6 tién von va 1ai ma nguoi do nhan dugc sau mot nam, néu tién 13i duge tinh theo thé thic
a) 1ai kép véi ki han 6 thang; b) 1ai kép lién tuc.
Loi gidi
a) Tong s tién von va lai nguoi d6 nhan dugce sau mot nam la:
0,05
—)* =10506250
2 (dong)
b) Téng s6 tién von va i nguoi dé nhan dugc sau mdt nam la:

T =10000000e"” =10512711 (¢4ng)

T =10000000(1 +

Bai 6. Trén Mat Trang, quang duong roi tu do ctia mdt vat dugc cho boi cong thirc 4 (t) =0,81¢%, v6i ¢

duoc tinh br:ing gidy va h tinh br:ing mét. Hay tinh van tdc tire thoi cua vat duge tha roi tu do trén Mat
Tring tai thoi diém ¢=2.
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(Nguon: https:/www.britannica.complace/Moon)
Loi giai
Van toc tirc thoi ctia vat la: v(¢)=A'(¢)=1,62¢
Tai thoi diém ¢ =2thi v(2)=1,622=3,24
D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Cho ham sé y =</x . Chirng minh ring V'(x)= (x#0).

1
33x?
Loi giai

Véi x, %0, ta co:

' . f(X)—f(xo) . 3Vx_\]3 Xo . 1 1
y (xo) XLH% X=X, Xlg‘l“ (3/;— X, )(3/;+€/xxo +w3/x0) xgg 3 x? +3/xx, +\3/x20 33 )cz0

(x;tO).

-, 1
Vay y'(x)= v
2. Cho parabol (P) c6 phuong trinh y = x*. Tim hé s6 goc ciia tiép tuyén cua parabol (P)
a) Tai diém (-1;1).

b) Tai giao diém cua (P) véi duong thang y=-3x+2.
Loi giai
a)Taco y'(-1)=-2

3417 . 3-

b) Giao diém ctia (P) v6i dudng thang y=-3x+21a x = —  vax= Tn’ hé sb goc 1a

k=-3+17 va k=-3-4/17.

3. Xét tinh lién tuc, su ton tai dao ham va tinh dao ham (n€u c6) cua cac ham so sau day trén R.

X’ —x+2khix<2 x> +2x khi x <1
a) f(x)= b x)=
f( ) Lkhz‘x>2 )f( ) g+1khix>1
x+1 X
Loi giai

a) Ta co: lim f(x)= % # lim f(x)=4 nén f gian doan tai 2, do d6 f khong c6 dao ham tai 2.
x—2" x—27
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b) Ta co lirqf(x) =3=1lim f(x)= /(1) nén f lién tyc tai 1.

x—>1

=S 0) _y o S-S

-1 -1
Suyra lim ( ) (1) # lim ( ) f(l) nén khéng ton tai limM.
xX—

x>l X — x—1* 1 x—1 x—1

Talaicd lim——————~=

x—>1"

Vay f khong co dao ham tai 1.

4. Goi (C) 1a d thi cia ham s6 y =x* —2x” +1. Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) sao cho tiép tuyén
do

a) Song song v&i dudng thing y=—x+2;

. : 1
b) Vuong goéc voi duong thang y = —Zx— 4;
c) Di qua diém 4(0;1).
Loi giai
L £ 31
a) Hai tiép tuyén y=—x+1;y= —x+E

b) Hai tiép tuyén: y=4x-7;y = 4x+63—7

c) Hai tiép tuyén: y=1y=-x+1
5. Mot vét chuyén dong c6 quang dudng duge xac dinh béi phuong trinh s(¢)=2¢* +5¢+2, trong d6 s
tinh bang mét va ¢ 1 thoi gian tinh bang gidy. Tinh van tdc tirc thoi tai thoi diém 7 =4.
Loi gidi
Ta cd s'(t) = 4t+5,s’(4) =21m/s
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BAI 2. CAC QUY TAC TINH PAO HAM
A. KIEN THUC CAN NHO

1. Pao ham ciia hAm so y=x",ne N’

n—1

\ A ‘ x \ N \ !
Ham s0 y=x" v6i ne N c6 dao ham trén R va (x”) =nx
2.Pao ham cia ham so y = Jx

Ham sby =+/x ¢6 dao ham trén khodng (0;+00) va (\/;)’ = 2\1/_ .
x

Nhan xét:
a) Cho sb thuc . Him s& y = x“ duoc goi 12 ham sb luy thira (voi tap xac dinh (O; +oo)).
Cong thirc (x") = nx"" con dung khi # 14 s thue, tic 14 voi sé thue o bat ki (x“) =ax“(x>0).

' 1 1
Véi a = %, ta nhan duoc cong thuc di biét: (\/;) = [sz _1 x? = L(x >0)

27y

b) O bai hoc truéc, dung dinh nghia ta tim dugc cac cong thirc dao ham:

[ (C)' =0, C 1a hing sd;

O (lj :—Lz,x:&O;
X X
3. Pao ham ciia ham s6 lwong giac

(sin x)' =COSX; (cosx)' =sinx;

!

(tanx) = ! (x¢%+k7r,ker;

cos’x

' 1
tx) =— kr,kelZ).
(cotx) sinzx(x;t 7,k eZ)

4. Pao ham ctia ham s6 mii va ham so logarit
Ta c6 cong thirc dao ham cia cac ham s6 mii va ham s6 logarit sau:
1

(e’“)' =e"; (lnx)' 2;(x>0);

(a")’ =a"Ina(a>0,a#); (log, x)' = (x>0,a>0,a=1).

xlna
5. Pao ham ciia tong, hiéu, tich, thwong ciia hai ham s6

Cho hai ham sb u (x),v(x) c6 dao ham tai diém x thudc khoang xac dinh. Ta co:

2

(u.v)' =u'v+vu;(1) (Zj _uvouw (véi u=v(x)#0).(2)
%
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71 V6i u=C(C 1a hing sb), cong thirc (1) tré thanh (C.v) =Co'.

[1V6i u=1, cong thirc (2) trd thanh (lj = —Lz (véi v=v(x)#0).
v v
6. Pao ham ciia ham hop
Cho ham s6 u = g (x) c6 dao ham tai x 1a u," vaham s6 y = f(u) c6 dao ham tai u 1a p, thi ham hop

!

y= f(g(x)) codaohamtai x1a y, =y "u .
7. Pao ham cip hai

Cho ham s y = f(x) c6 dao ham tai moi x € (;b) thi ta c6 ham s6 ' = f'(x) xac dinh trén (a;b).

Néu ham s y'=f ’(x) lai ¢c6 dao ham tai x thita goi dao ham ctia )’ 1a dao ham cép hai ctia ham sd
y=f(x) tai x vakihiéula y" hoac f"(x).

Y nghia co hoc ciia dgo ham cép hai

Dao ham cép hai f"(¢) 1a gia tdc tirc thoi tai thoi diém ¢ clia vat chuyén dong c6 phuong trinh s = £(¢).
B. BAI TAP MAU

Bai 1. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

3

1_\/; x3
a) y=——— voi x>0;b) y=(1+x-2x*)| 2-x*+=—|.
VY ) v=( )( 3j

Loi giai
a)
o O ()45 -5 (1+%)—(12—%);x3
(1+3x) (1+3)
I T SR
3 (1+%/;)2 33/x_2(1+%/;)2
b)

y':(1+x—2x2)'(2—x2+%3]—(1+x—2x2)(2—x2+x?3]

3

2
:(1—2.2x)[2—x2+x—j+(1+x—2x2)[—2x+3.x—j
3 3

3
=(1-4x)| 2-x° + 2 +(1+x—2x2)(—2x+x2) —2—10x—2x+ B 10
3 3 3
Bai 2. Tinh dao ham cta cac ham sd sau:

tanx—1
a) y=(sinx+2cosx)(sinx—2cosx+1);b) y= .
) ( )( ) )Y cotx+2

Loi giai

a) V' = (sinx+2cosx)/ (sinx—2cosx+1)—(sinx+2cosx)(sinx—2cosx+1)'
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=(cosx —2sinx)(sinx—2cosx+1)+(sinx+2cosx)(cosx+2sinx)

=10sin xcosx+cosx—2sinx .

b) = (tanx—l)' (cotx+2)—(tanx—1)(cotx+2)' ~ (1+tan2 x)(cotx+2)+(‘[anx—1)(1+cot2 x)
g (cotx+2)2 (cotx+2)2

_ 2cotx+2tan x+2tan® x —cot’ x +1
(cotx+2)2

Bai 3. Tinh dao ham cta cac ham so sau:

) yzzij;b) y=(3Inx+2)(2log, x-5).
Léi gidi
a)
C () (2 1) (21 (2 1) 27 m2(2 1) -2 m2(2741) 2 W2[(27-1)=(2+1)] o2
y: = = =

B B TN

b) y':(3lnx+2)’(2log3x—5)—(31nx+2)(210g3x—5)’:§(2log3x—5)+ 3
x xIn

(31nx+2)
1 610g3x+ilnx—15+i
X In3 In3

Bai 4. Tinh dao ham cta cac ham so sau:

a) y=+2+sin3x;b) y=In’(3x+2);

1
c) y:e3"—1;d) y =tan(cotx).
Loi giai
, (2+sin3x)' cos3x.(3x)’ 3cos3x
a) y' = == ——= — .
2\/2+sm3x 2\/2+sm3x 2\/2+sm3x
. o (3x+2)’ 6
b) y'=2In(3x+2)[In(3x+2)] =2In(3x+2) ) —3x+2ln(3x+2)
e3x_1 ! 3x 3 ! 3 3x
PR i) ST S
(e * —1) (63" —1) (63" —1)
, corx ' -1

cos’(cotx)  sin® xcos’x(cotx)
Bai 5. Tinh dao ham cép hai cta cac ham sé sau:
a) y=3x’—x>+3x-1;b) y=cos’x.
Loi giai
a) ¥ =33x"-2x+3=9x"-2x+3,)"=92x-2=18x-2

b) Pit u =cosx thi y=u’.
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I3 r . \ r
Tacou =-sinx va y =2u.

Suyra y. =yl u, =2u.(-sinx)=—-2cosx.sin x = —sin2x

y'= —(Zx)' .c082x = -2cos2x
Bai 6. Mot chuyén dong thang x4c dinh béi phuong trinh s(¢) =-2> +15¢+3, trong d6 s tinh bing mét
va ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy. Tinh van tdc va gia toc ctia chuyén dong tai thoi diém ¢ =2.

Loi giai
Taco: s'(t)=-2.2t+15=—4t+15,suyra s"(t)=—4.
Vian tbc va gia toc cta chuyén dong tai thoi diém 7 =2 1an luot 12 s'(2)=Tm/s va s"(2t)=—4m/s’.
Bai 7. Néu sb luong san pham dugc ciia mot nha may 1a x (don vi: trdim san pham) thi loi nhuén sinh ra la
P(x)=-200x" +12800x - 74000 (nghin déng). Tinh téc d¢ thay doi loi nhudn cta nha méy d6 khi san
xudt 1200 san pham.

Loi giai
Taco P'(x)=-2.200x+12800 = -400x +12800

Téc do thay ddi 1oi nhuan cta nha may do khi san xuét 1200 san phém la
P'(12) =-400.12+12800 = 8000

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Bai 1. Tinh dao ham cda cac ham so sau:

2 1 —2x+3
a :2x3—x—+4x——; b) y= ;
)y 5 3 ) y=—""J
2_
0 y= Xt 23, d) y=15x.
x—1
Loi giai

a)y' =6x —x+4

(2243 (5 ) _ 5
0y _( x—4 j _( 2 x—4j (x—4)

X =2x+3 X —x—-x+1+2 2

c) y= = =x—-1+——

x—1 x—1 x—1

2

r:1_
YTy
1 5
Q) ' = (55 —== =
2J5x  24/5x
Bai 2. Tinh dao ham cua cac ham sd sau:
a) y=sin3x; b) y=cos’2x;
¢) y=tan’ x; d) y=cot(4—x2).
Loi giai

a)y'=(3x)".cos3x =3cos3x

b)y' = (cos2x)'.3.cos’ 2x = (2x)'.(—sin2x).3.cos’ 2x = —6sin2x.cos2x
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2t
c)y' = (tanx)' 2tanx = ——.2.tanx = a;zax
cos™X cos™X
. , 1 -1 2x
d)y' =(4-x").—— —=2X———=—
Sin°x Sin"x  sin°x

Bai 3. Tinh dao ham cua cac ham sd sau:
a) y= (x2 —x).2x ;
b) y=x"log; x;

3x+1

c)y=e
Loi giai
a)y =(x* —x) 2" +(x* = x).(2") = (2x =1).2" +(x* — x).2".In2

b)y' = (x") log,x+x" .(log,x)' = 2xlog,x +x°.
x.In3

)y =Bx+1).e" =37

Bai 4. Tinh dao ham cép hai cta cac ham sé sau:
a) y=2x"-5x"+3;
b) y=xe".

Loi giai
a)y' =8x’ —10x; y"" =24x> —10
by =e " +xe'; y'=e" +e" +xe" =2¢" +xex
Bai 5. Cén ning trung binh cia mot bé gai trong do tudi tir 0 dén 36 thang co thé dugce tinh gan dung boi
ham sd w(t) =0,000758¢’ —0,0596¢> +1,82¢ + 8,15, trong d6 ¢ duoc tinh bang thang va w dugc tinh bang
pound (nguon: https://vscww.cde.gov/grqowthcharts/data/who/GrChrt_Boys). Tinh téc d6 thay ddi can ning
cua bé gai do tai thoi diém 10 thang tuoi.

Loi gidi
Tbe @6 thay ddi can nang cua bé gai la: w(t)=0, 002274¢" —0,1192¢+1,82
Khi ¢ = 10, ta co: w(10) =0,002274.10> —0,1192.10+1,82 = 0,8554
Bai 6. Mot cong ty xac dinh rang téng chi phi cta ho, tinh theo nghin do-la, dé san xuit x mit hang 1a
C(x)=+5x>+60 va cong ty 1én ké hoach nang san luong trong ¢ thang ké tir nay theo ham sb
x(f) =207 +40 . Chi phi s& ting nhanh thé nao sau 4 thang ké tir khi cong ty thyuc hién ké hoach d6?

Loi giai
Téc d6 ting clia chi phi theo thoi gian 14
1

1
C'(t) = C'(x).X'(t) = (\/ 5%% +60 ) (201 +40Y' = (5x* + 60).———— 20 = 10x.——— 20
24/5x> + 60 24/5x> +60
1 1
=100x.————— =100(20¢ + 40).
24/5%% + 60 J5(20¢ + 40 + 60
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1
J5(20.4+40)* + 60

=44,7

C'(4) =100(20.4 + 40).
Khi =4 thi
Bai 7. Trén Mét Trang, quang dudng roi tu do ciia mot vat dugc cho bdi cong thue s (t) =0,81¢, trong do
¢ 13 thoi gian duoc tinh bang gidy va s tinh bang mét. Mot vat duogc tha roi tir d6 cao 200m phia trén Mit
Trang. Tai thoi diém ¢ =2 sau khi tha vat 6, tinh:
a) Quang duong vat da roi;
b) Gia tbc cua vat.

Loi giai

a) Khi ¢ =2thi s(¢) =0,81.2> =3,24(m)
b) Tacod: v(t)=s'(t) =1,62t
Gia toc ctia vat 1a: V(1) =1,62
D. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

2) y= —3;2 +§+§;b> y= (o 1) —4)(x* +9):

x?=2x 1-2x
S—dy= ;
x +x+1 x+1

e) y:erxH;g) y:(2x+3)32x+1;

c) y=

h) y=xIn>x;i) y=log, (x* +1).
Loi giai
r_ 2 2. r_ 4 2 .
a) y'=-3x——+x";b) y —2x(3x +8x —41),
X

3

,:3x2+2x—2_ )
(x+1)2’

(x2+x+l)2 ’

c)y d) y'=-

e) y'=(2x+1)™";g) 3 =2.3""[(2x+3)In3+1];

2x

h) ' =In’ x+2Inx;i) ) = ——
)y )y (x*+1)In2

2. Cho ham s f(x)=3x" —4v/x. Tinh f(4);f"(4);f(a’);/'(a’)(a l1a hing sé khac 0).

Loi giai
Tacod f’(x):9x2_i
Jx
P =188 (4) 21437 () =30 =4l (a7)=0s° -
a
3. Tinh dao ham cua cac ham s6 sau:
2+x
=(1+2*)"b) y= .
Y ( x) )Y V1—x
Loi giai
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-x+4
2(1-x)V1-x

4. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

a) y' = 40x(1+x2 )19 ;b)Y =

X Sinx
a) y=———;b) y=—ri
SIn X —COS X X

c) y:sinx—%sin3x; d) y=cos(2sinx).

Loi giai

,  sinx—cosx - x(sinx+cosx)

,  XCOSX-SIn X
a) y'= —

b) V' =
)y =

(sinx—cos x)2
¢) y' =cos’x d) y'=-2cosx.sin(2sin x)
5. Tinh dao ham cép hai cta cac ham sb sau:
a) y=xsin2x;b) y=cos’x;c) y=x*-3x" +x*-1.
Loi giai
a) y" =4cos2x—4sin2x
b) y" =-2cos2x
c) ¥ =12x"—18x+2.
6. Mot chét diém chu}ién dong thang co phuong trinh s =100+ 2¢—¢ trong d6 thoi gian duoc tinh bang
gidy va s duogc tinh bang mét.
a) Tai thoi diém ndo chat diém c6 van toc bang 0?
b) Tim van tdc va gia tbc cua chat diém tai thoi diém ¢ =3s.
Loi giai
a) s'(1)=2-2t
s'(1)=0=>2-2t=0=1=1
Van tdc chat diém bang 0 khi 7 =1s .
b) Khi ¢ =3s
s'(3)=2-23=—4(m/s)
s"(3) =2= a(3) =2m/s’
Vay khi ¢ =3s thi van tdc ctia vat 1a —4m /s . Gia toc cia vat 1a —2m/s”.
7. Mot chuyén dong thang x4c dinh boi phuong trinh s (1) =—2¢* +75¢t+3, trong d6 s tinh bdng mét va ¢
1a thoi gian tinh bang gidy. Tinh van téc va gia toc cta chuyén dong tai thoi diém =3 .
Loi giai
Taco s'(1)=—6t"+75=>s"(1)=—12¢
Vian tbc va gia toc cta chuyén dong tai thoi diém =312 —2m/s.
8. Néu sb luong san pham san xuit duoc cia mot nha may 13 x (don vi: trim san pham) thi lgi nhuén sinh
rala P(x)=200(x—2)(17-x)(nghin déng). Tinh téc d¢ thay doi loi nhuan cia nha may d6 khi san xuat
3000 san pham.
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Loi giai
Ta co: P'(x)=-400x+3800.

Téc d¢ thay doi loi nhuan ctia nha may d6 khi san xuat 3000 san pham la P'(30) =-8200.
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BAI TAP CUOI CHUONG VII
PHAN 1: BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. CAU HOI TRAC NGHIEM

Caul: Cho hamsd y=x’—3x". Tiép tuyén v6i d6 thi ciia ham so tai diém M (-1;,—4) c6 hé sb goc

béng

A. 3. B. 9. C. 9. D. 72.
Loi gidi

Chon B

Tiép tuyén véi dd thi cia ham sb tai diém M (—1;—4) c6 hé s goc la:
y'(-1)=3x" —6x=3-(-1)>-6-(-1)=9
Cau2: Hamsbd y=-x*+x+7 c6 dao ham tai x=1 bang
A. —1. B. 7. C. 1. D. 6.
Loi giai
Chon A
Taco: y'(1)=—2x+1=-2.1+1=-1
2
Cau3: Cho hai hamsé f(x)=2x"-x"+3 va g(x)=x° +%—5 . Bat phuong trinh f"(x)> g'(x) c6
tap nghiém la
A. (—0;0]U[L;+0).  B. (0;1). C. [0;1]. D. (—o0;0)U(1;+).
Loi giai
Chon D

x>1

f’(x)>g’(x)<:>6x2—2x>3x2+x<:>3x2—3x>0<:>{ 0
x <

. +3
Cau4: Hamso y= al c6 dao ham 1a

x+2
1 5 -1 -5
Ay = B. ' = C.y= : D. )y = .
YT 2y Y 2y YT 2y YT 2y
Loi giai
Chon C
, (43 (x4+2)=(x4+3)(x+2)  L(x+2)-(x+3)-1 -1
N (x+2)° - (x+2)° C(x+2)
CAu 5: Hémséyz% c6 dao ham cip hai tai x=1 1a
X
Ay (1)=1. B. y(1)=—1. C. y'(1)=4 D. y(1)=1.
2 4 4
Loi gidi
Chon D
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e
(x+1)>  (x+1)
- v 1 2(x+1) 2
=[] GrD)' (D (xtly
21

VU=
B. BAI TAP TU LUAN
Ciu 6: Cho ham s f(x) =x>—2x+3 c6 dd thi (C’) va diém M(—1;6) € (C’) Viét phuong trinh tiép
tuyén vé6i (C) tai diém M .

V'=(x+1)

Loi giai

Ta co: f'(x) =2x—2 nén tiép tuyén cia (C) tai diém M(—l;6) c6 hé s goc la:
f'(~1)=2+(~1)-2=—4 Phuong trinh tiép tuyén ciia (C) tai diém M la:
y—6=—4(x+1)<:>y=—4x—4+6<:>y=—4x+2.

Cau7: Tinh dao ham cua cac ham sb sau:
a) y=3x*—7x +3x> +1;
b) y:(x2 —x)3;

_ 4x -1

2x+1

)y
Loi giai
a) ¥ =3.4x" -7.3x> +3.2x+0=12x> - 21x* + 6x ;

!

b) Pit u=x"—x thi y=u’. Ta co: (ux)’ :(xz—x)’ =2x—-1va (yu)' =(u3) =3u’.

!

Suyra (7,) =(,) (u,) =3u>(2x-1)=3(2x ~1)(«* ~x) .

Vay y’:3(2x—1)(x2—x)2.
c)
L (4X—l)'(2x+l)—(4x—l)(2x+1)’
- (2x +1)?
4(2x+1)—(4x-1)-2
(2x +1)
_8x+4-8x+2 6
o 2x+1)? (2x+1)

CAu 8: Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y :(x2 +3x—1)e" ;
b) y=x"log, x.
Loi giai

a) y’:(x2+3x—l)"e"+(x2 +3x—1)‘(e") :(2x+3)-e’“+(x2 +3x—1)-e" :(x2 +5x—1)-e"
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b) V' = (x3 )’ log,x+x° -(logzx)' =3x"log,x+x’ -

x-In2
Cau9: Tinh dao ham cua cac ham sb sau:
a) y=tan(e’“ +1);
b) y=+/sin3x;
C) y:cot(l—Z").
Loi giai
a) y':(ex+1)’- ! s=e - ! 5
cos(ex+1) cos(ex+1)
b) y =(sin3x)’ 1 (3x) -cos3x o3
2-+/sin3x 2-+/sin3x 2-+/sin3x
' oY -1 x 1
c) y'=(1-2") .mzz -1n2-m
Céu 10: Tinh dao ham cap hai ctia cac ham sé sau:
a) y=x" —4x" +2x-3;
b) y=x%e".
Loi giai

a)y' =3x> —8x+2

y'=6x-8

b) ' =(x2) e 4+ x° -(e") =2x-e¢" +x’-¢e" =(2x+x2)-ex

V" =(2x+x2) e’ +(2x+x2)'(e") =(2+2x)-e" +(2x+x2)-ex = (x2 +4x+2)ex
Céu 11: MOt vién soi roi tir 46 cao 44,1m thi quing dudng roi dugc biéu dién bsi cong thire S(t) =497

, trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy va s tinh bing mét. Tinh:

a) Van toc roi cia vién soi lac £ =2;

b) Van tdc clia vién soi khi cham dat.

Loi giai

Van tdc roi ciia vién soi la: v(t) = s'(t) =9,8¢

a) Khi ¢ =2 thi v(2) =9,8.2 = 19,6 (m/s)

b) Khi vién soi cham dét thi s(t)=44,1 Hay 4,9/ =44,1 & ¢=3

Ta co: v(3)=9,8.3=29,4( m/s)

Cau 12: Mot vat chuyén dong trén dudng thang duoc xac dinh boi cong thirc S(t) =20 +4t+1, trong d6

¢ 1 thoi gian tinh bang gidy va s tinh bang mét. Tinh vén tc va gia tc cta vat khi ¢ =1.
Loi giai

Vén toc cta vat la: v(¢)=s"(t) =61’ +4
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Gia toc cua vat 1a v'(t) =12t
Khi t=1 thi v(1)=6.1"+4=10;v'(1)=12.1=12

500¢
£ +9

Céau 13: Dansd P (tinh theo nghin ngudi) ctia mot thanh phd nho duoc cho bdi cong thirc P(t) =

, trong d6 ¢ 13 thoi gian duoc tinh bang ndm. Tim tdc d6 ting dan sb tai thoi diém r=12.

Loi giai
Téc d6 tang truong dan sb la:
L (5000) (2 +9) =500 (¢ +9)
P (1): 5 2
(t +9)
., 500.(¢ +9)-500¢.2t
P (t): 5 2
(t +9)
2
P (1) = 4500—50201
(t2 +9)
2
Khi t =12 thi P'(12) = 00500127 _ 5 gg

(122 +9)2

, 1 , , .
Cau 14: Hamso S (r) =— ¢0 thé dugc s dung d€ xac dinh strc can § cua dong méu trong mach mau
r

c6 ban kinh » (tinh theo milimét) (theo Bach khoa toan thu Y hoc "Harrison's internal medicine
21st edition"). Tim toc d6 thay doi ciia S theo r khi r=0,8.

S(r) A

Stre can dong mau

-Y

iy B

Ban kinh mach mau (mm)
Hinh 1
Loi giai
Téc d6 thay dbi cua S 1a

Sl e
—4

5
»

Khir=0,8 thi §'(0,8) = —==—12.2

Cau 15: Nhiét d6 co thé cua mot nguoi trong thoi gian bi bénh dugc cho bdi cong thire

T(t)=-0,1¢" +1,2t+98,6
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trong d6 7' 1a nhi¢t do (tinh theo don vi do nhiét d§ Fahrenheit) tai thoi diém ¢ (tinh theo
ngay). Tim toc d6 thay doi ctia nhiét do ¢ thoi diém ¢=1,5.
(Ngudn: https://www.algebra.com/algebra/homework/ Trigonometry-basics/Trigonometry-
basics.faq.question. 1111985.html)

Loi giai
Téc do thay doi cua nhiét do la: 7'(¢) =—-0,2¢+1,2 Khi t=1,5 thi
T'(l,S) =-0,2-1,5+1,2=0,9

6000 . . ) o , A o e
c6 thé dugc st dung dé xéac dinh nhip tim R cia mot ngudi ma tim cta

Cau 16: Ham sé R(v)=
v
ngudi d6 c6 thé day di dwoc 6000m/ méu trén mdi phat va v m/ mau trén mdi nhip dap (theo
Bach khoa toan thu Y hoc "Harrison's internal medicine 21st edition"). Tim téc d6 thay d6i cua
nhip tim khi luong mau tim ddy di & mot nhip 1a v =80.

R(v)A

60

1 1 1 1 1
60 70 80 90 100110120130 v

Nhip tim (sb nhip dap/phiit)

Két qua nhip dap (m/)
Hinh 2

Loi giai

Ta co: R'(v)= 6000.(—%) =— 60?0 )
v v

Téc d6 thay d6i cuia nhip tim khi lugng mau tim ddy di & mot nhip 1a v =280 la:

R'(80)=— 6;’(;’20 = -0,9375.

PHAN 2: BAI TAP SACH BAI TAP
A. TRAC NGHIEM
1. Cho ham s6 y =x’ +3x” —2. Tiép tuyén v6i do thi clia ham sb tai diém M (~1;—6) c6 hé s6 goc bang:

A. 18. B. -3. C.7. D. 9.
Loi gidi

Chon B.

2.Ham s6 y =x*—3x+1 c6 dao ham tai x = —1 bang

A. 0. B. 6. C. -6. D. -1.
Loi giai

Chon A.

3. Cho hai ham sé f(x)=3x’—3x" +6x—1 va g(x)=x’+x"—2. Bét phuong trinh
f"(x)—f"(x)+g'(x)-8=0 co tap nghiém la
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A. (1;?). B. (—oo;l]u[%ﬁoo).

C. 1;E ) D. (—oo;l)u(gﬁooj.
3 3
Loi giai
Chon C.
4. Ham sb y =="— 6 dao ham la
3x+2
' 1 , 7
A y=——"—. B. y=-—7—.
(3x+2) (3x+2)
' 1 , 7
C.y=———. D.y=——-.
(3x+2) (3x+2)
Loi giai
Chon D.
5. Ham s y=x—_1 c6 dao ham cdp 2 tai x=1 1a
x+1
A. y”(l)zl. B "(1):—1. C. y”(l)zl. D y"(l)z—l.
4 4 2 2
Loi giai
Chon D.
6. Ham sb y =3""' ¢6 dao ham 1a
A (x?+1)37. B. (x*+1)3" In3.
C. 2x3""'In3. D. 3",
Loi giai
Chon C.
7.Ham s6 y =In(cosx) c6 dao ham la
A. ! . B. —tanx. C. tanx. D. cotx.
cos x
Loi giai
Chgn B.

8. Ham s6 f(x)= o o dao ham tai x=1 bang

5 5

A f'(1)=e". B. /'(1)=2¢". C. f’(l)=% D. f’(1)=28\/§
Loi gidi

Chon C.

B. T LUAN

1. Dung dinh nghia dé tinh dao ham cta cac ham sé sau:

a) f(x)=v4x+1 tai x=2;b) f(x)=x"tai x=—1;
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) f(x)zﬁ;d) Flx)=3 1.
Loi giai

2) f'(2)=§;b) £(~1)=—4;

1 2x
—:d) f'(x)=———
(x+1) 3(+* +1)

2. Cho ham s6 f(x)=2x"—x> +2x+1 ¢6 d thi (C). Tim tiép tuyén véi (C) c6 hé s goc nho nhat.

) f'(x)=-

Loi giai
Goi tiép tuyén 1a a va tiép diém 1a M (xo; f (xo)).
S A, ) 1y 1111
Heé s0 goc cua a 1a f'(x,)=6x,"—2x,+2=6 X = +€2€
1

. U
Vay hé s0 goc cua a nho nhat bang 5 khi x, :E'

Vay tiép tuyén o 1a y— £ £ ]=fx- L= 2L, 109
A —fl=|=—=|x— =—Xx+—.
Ay Hep Y A P i Y I AP IT

3. Vi tri chuyén dong ctia mot vat trén duong thing dugc biéu dién bai cong thire s (1)=3+5t+2, trong

d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy va s tinh bang mét. Tinh van tdc va gia toc cua vat d6 khi ¢ =1.

Loi gigi
Taco s'(1)=9+5, van tde s'(1)=14.
Gia toc s"(¢)=18¢, gia toc s"(1)=18.
4. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
1 2x+3
a) y=x (x> =Jx+1);b) y=———; ) y=—;
)= IR e il
Loi giai
5 1
a) Yy ==xJx+ -1;
2 2/x
, 2x-3
b) yi=—r
(x —3x+1)
, 5
Q) y=—""—"3.
(3x+2)
5. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y =Y g y=cosvx’ —x+1;
1—tanx
¢) y=sin’3x;d) y=cos’(cos3x).
Loi gigi
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, _SInx+XxCosx-sin xtan x+xsin xtan® x

a) y =

(l—tamx)2
, —(2x-1)sinvx? —x+1
b) y'=
2\/x2—x+1
¢) y' =3sinbx

d) y'=3sin(2cos3x)sin3x
6. Tinh dao ham cua cac ham sb sau biét rang f va g 1a cac ham sb c¢6 dao ham trén R :
a) y=/(x");b) y=y/*(x)+ & (x).

Loi giai

D v 3 () by o oL DS ()t e(x)e'(x)
) ¥ =35 f(x");b) y O

7.Cho ham s6 f(x)=x"+2x’ —mx—5. Tim m dé

a) f'(x)=0 conghiém kép; b) f'(x)=0 voimoi x.
Loi gidi
f’(x)z?ax2 +4x—m

a) A’:O<:>m:—i
3

4 3 4

b) f(x)ZOVx:MSO@mS—E

8. Cho ham s f(x)=+/x* —2x+8 . Giai phuong trinh f"(x)= —%.

Loi giai
x—1

N
f'(x)=—§<:>2\/x2—2x+ 3(xmt)emx o SERI3S gy 522V

5 5

9. Tinh dao ham cép hai cta cac ham sb sau:
-1
a) y=x—2; b) y=+/3x+2;¢) y=xe™.
X+

Loi giai

a) y =

b) ' = Y=
2V3x+2 4\(3x+2)’

c) ¥ =(2x+1)e*;y" =4(x+1)e*.
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CHUONG VIII: QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN
BAI 1. HAI PUONG THANG VUONG GOC
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Géc giira hai dwong thing trong khong gian
Géc giira hai dwong thang a, b trong khong gian, ki hiéu (a,b), 1a goc gitra hai dudng thang a’ va b’
cung di qua mot diém va 1an luot song song hodc trung véi a va b.

a

/0 b
Hinh 1

Chu y:
Goc giira hai duong thang nhan gid tri tir 0° dén 90°.
2. Hai dwong thang vudng goc trong khong gian
Hai duong thang a, b dugc goi 1 vudng goc voi nhau néu goc giita chung bang 90°.
B. BAI TAP MAU
Bai 1. Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a,S4 = a3 ,SA 1 BC.Goi 1,J lan lugt
1a trung diém ctia S4,SC . Tinh goc giita cac cip duong thing:

a) IJ va BD;b) SD va BC.

Loi giai
S

a) ASAC c¢6 I,J lan luot 1a trung diém ciia S4,SC, suy ra IJ 1a dudng trung binh ctia ASAC, suy ra
1J//4C

Goi O 1a giao diém caa AC va BD.

Vay (1J,BD)=(AC,BD)= AOB =90’

b) Tacé AD//BC,suyra (SD,BC)=(SD,AD).

SA1 BC
Mat khac: =841 AD.
BC//AD
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Vay ASAD vudng tai A.

S4 a3
a

Suy ra tanSDA = ~2 =
AD

=J/3.Suyra SDA=60".

Viy (SD,BC)=(SD, AD)=SDA=60' .
Bai 2. Cho tir dién ABCD c¢6 AB=CD =2a.Goi M,N lan luot 13 trung diém cta BC, AD . Cho biét
MN = a /3, tinh géc gitta 4B va CD.

Loi giai
A

Goi 7 1a trung diém AC.
AABC ¢6 I, M lan lugt 1 trung diém ctia AC, BC , suy ra IM la duong trung binh ciia A4BC, suy ra

IM /4B va IM :%AB:a.

Tuong tu,tacd IN//CD va IN =a.

Tacé IM //AB va IN//CD, suyra (AB,CD)=(IM,IN).
Ap dung dinh li c6sin trong tam giac MIN :

MN? =IM? +IN* =2-IM - IN - cosMIN

—3a*=a’+a>—2-a-a-cosMIN

2 5 2
= cosMIN :u = —l

—2a 2
— MIN =120°

Vay (4B,CD)=(IM,IN)=180"— MIN =180" —120° = 60"

Bai 3. Cho hinh chép SABCD cé day 1a hinh vuéng ABCD canh bang a va cac canh bén déu bang a.
Goi M, N lan luot 1a trung diém cta 4D, SD. Ching minh rang MN L SC .

Loi giai
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ASAD c6 M, N lan luot 13 trung diém cia 4D, SD, suy ra MN 1a dudng trung binh cia ASAD, suy ra

MN//SA.
Vay (MN,SC)=(54,5C).

AABC vuédng tai B nén AC =+ AB* + BC? =a~/2 . Xét ASAC, nhan thdy: AC* = S4> +SC>.
Theo dinh li Pythagore ddo, aSAC vuodng tai S . Suy ra ASC =90° hay (MN ,SC ) = ASC =90".

Vay MN L SC.
C. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Cho tir dién déu ABCD, M 1a trung diém cua canh BC . Tinh goc giita 4B va DM .

Loi giai
A

Dit 2a 1a d6 dai canh cua tir dién déu.

Goi N latrung diém cia AC,H la trung diém ciia MN , ta c6:
MN //AB, suy ra(AB,DM )=(MN,DM)
DM = DN =a~[3,MN =a nén ADMN can tai D

MH 3

Suy ra MH =2 va DHJ_MZV.cosl)/Z\/FV:ﬁ:?:D/A/FVzH,T

2
Vay (4B,DM )=(MN,DM )= DMN ~73,2".
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2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh thoi canh a,S4 = av/3,54 L AC, SA L BC,BAD =120°. Goi
M, N lan luot 13 trung diém cua 4D, BC . Tinh goc giita cac cip duong thing:
a) SD va BC.b) MN va SC.

a) Vi AD//BC nén (SD,BC)=(SD, AD).

Vi S4 L BC va AD//BC nén SA L AD hay tam gisc SAD vudng tai A.
Do d6 (SD,BC) =(SD, AD)=SDA=60' .

b) Vi MN //CD nén (SC,MN)=(SC,CD).

Vi ABCD 1a hinh thoi canh a c6 A4=120° nén ACD la tam gidc déu canh a.
Xét cac tam giac vuong SAC,SAD co:

SC=AAC? + SA =\a* +3d® =2a va SD =\ AD* + SA* = a* +3d* =2a.
Ap dung dinh 1i cosin trong tam giac SCD :
—= SC*+CD*-SD* 1

cosSCD = —— = SCD~75,5.
2.SC-CD 4

Vay (SC,MN)=(SD, AD)=SCD =75,5".

3. Cho tir dién ABCD ¢6 AB=CD,AC = BD,AD = BC.

a) Ching minh doan ndi cic trung diém cia cac cip canh ddi thi vudng goc vé6i hai canh do.
b) Chimg minh hai doan ndi cac trung diém cia cac cip canh ddi thi vudng goc v6i nhau.

Loi giai
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A

a) Goi M,N,P,Q lan luot 1a trung diém cua cac canh AB,CD, AD,BC .
Tacdo AACD =ABDC (c.c.c),suyra AN =BN,suyra aNAB cantai N .
Ma M 1a trung diém ciia 4B, suyra NM L AB.

Tuong tutaco NM L CD.

b) Ta co MQ=PN=§,MP=QN=%,AC=BD.Suyra MQ=PN=MP=0N.

Vay tir gidc MPNQ 1a hinh thoi, suy ra MN L PQ.
4. Cho hinh chép tir giac SABCD ¢ tt ca cac canh déu bang a. Goi M, N,1,J lan luot 14 trung diém
cua S4,8D,SC va BC. Tinh goc gilra cac cap duong thang sau:
a) IJ va DC;b) MN va LJ .
Loi giai
a)Taco 1J//SB,DC//AB,suyra (IJ,DC)=(SB,AB)= SBA=60".
b) Taco MN //AD//BC,L//SB,suyra (MN,L)=(BC,SB)= SBC = 60°.

5. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi O 13 tim dudng tron ngoai tiép tam giac BCD. Chimg minh hai
duong thang OA4 va CD vuodng goc voi nhau.
Loi giai
A

M

C

Qua O v€ duong MN//CD(MEBC,NGBD). Tacdo OM =ON,AM = AN , suy ra AAMN cantai 4,
suyra AO L MN .Ma MN//CD nén AO L CD.
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BAI 2. PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Puong thing vudng goéc véi mit phing
Dinh nghia
Puong thang d goi 1a vudng goc v6i mit phiang (a) néu né vudng goc voi moi dudng thing ¢ nim
trong

(), kihiéu d L (o)

.|

\ |
i

Dinh li 1
Néu duodng thang d vudng goc véi hai dudng thing cit nhau @ va b cing nam trong mit phiang (a) thi
dl(a).
DPinh li 2.
C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém va vudng goc v6i mot dudng thang cho trude.
C6 duy nhat mot dudng thing di qua mot diém va vudng goc v6i mot mit phiang cho trude.
2. Lién h¢ giira tinh song song va tinh vudng géc ciia dwong thing va mit phing
DPinh li 3.
a) Cho hai du:(‘mg thing song song. Mit phing nao vudng goc v6i dudng thing nay thi ciing vudng goc
vo1 duong thang kia.
b) Hai dudng thang phan biét cung vudng goc voi mot mit phang thi song song véi nhau

a b

bt/

Pinh li 4.

a) Cho hai mit phing song song. Puong thing nao vudng goc voi mit phing nay thi cling vudng goc véi
mit phang kia.

b) Hai mit phang phan biét cing vudng goc voi mot dudng thing thi song song véi nhau.
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b/
b/

Pinh Ii 5.
a) Cho dudng thang a song song véi mét phang (« ). Pudng thang ndo vudng goe véi (@) thi ciing

|

J

vudng goc voi a.
b) Néu dudng thing a va mit phang (a) (khong chira @ ) cung vudng goc voi mot dudng thang b thi

chiing song song véi nhau.

L7

3. Phép chiéu vudng géc

Dinh nghia
Cho mit phang (P) va dudng thang d vudng géc véi (P). Phép chiéu song song theo phuong cta d
1én mdt phang (P) duoc goi la phép chiéu vuéng géc lén (P).

A

Pinh li ba dwong vuong goc
Cho duong thiang a nam trong mit phing (P) va b 1a dudng thang khong nam trong (P) va khong
vuong goc voi (P) Goi b’ 13 hinh chiéu vuéng goc cua b trén (P) . Khi d6 a vuong goc voi b khi va

chi khi a vudng goc véi b'.

Ban word dé bai va 16i gidi vui long lh Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

B. BAI TAP MAU
Bai 1. Cho hinh chép SABC c6 day 1a tam giac vudng can tai B. Canh bén S4 vudng goc v6i mit phang
(ABC). Goi I 1a trung diém cta AC.Ké AH L SB(H e SB). Chimng minh rang:

a) SA vudng goc voi cac canh day; b) BC L (SAB);
¢) BI L(SAC), tixdo suyra Bl 1. SC;d) AH L (SBC), tir d6 suy ra AH L SC .

Loi giai

B
a) Vi SA L (ABC) va AB,BC,CA cung ndm trong (ABC) nén SA L AB,SA L BC,SA L CA.
b) Tacé BC L AB (vi AABC vuodng tai B ) va BC L S4 (chiing minh trén), suy ra BC L ( SAB).
¢) Do AABC vudng can tai B va I la trung diém ciia AC nén BI 1 AC. (1)
Taco SA L(ABC) va BI —(ABC), suyra SA_LBI.(2)
Tu(l)va(2)suyra Bl L ( SAC ),suyra Bl 1L SC.
d) Theo gia thiét ta co AH 1 SB. (3)
Theo cdu b) ta c6 BC L(SAB) va AH —(SAB), suy ra BC L AH .(4)
TaeB3)va(@d)suyra AH 1 ( SBC ),suyra AH 1 SC.
Bai 2. Cho hinh chép S+ ABCD c6 déy ABCD 1a hinh vuéng va SA L (ABCD). Goi H,I,K lan luot 1a
hinh chiéu vudéng goc ciia diém A trén cac canh SB,SC va SD. Ching minh ring:
a) BC L(S4B),CD L(SAD),BD 1 (SAC).
b) SC L(AHK) va diém I thudc mat phang (AHK).
¢) HK L (SAC) va HK 1 AI .

Loi giai
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S
|
|
I
I

L

17,7

a) Taco BC L AB (vi ABCD 1a hinh vudng) va S4 L BC (vi SA L(ABCD) ), suy ra BC L (S4B).
Tac6 CD L AD (vi ABCD 1a hinh vudng) va S4 L CD (vi SA L(ABCD) ), suy ra CD 1 (SAD).
Tac6 BD L AC (vi ABCD 1a hinh vudng) va S4 L BD (vi SA L(ABCD) ), suy ra BD L (SAC).
b) Tacé BC L(SAB) va AH <(SAB),suyra BC L AH .

Mat khac AH 1 SB, suy ra AHJ_(SBC), suyra AH 1 SC. (1)

Tuong tutacd AK L CD va AK 1 SD,suyra AK J_(SCD), suyra AK L SC .(2)

Tu (1) va (2) suy ra SC L (AHK).

Taco SC L(AHK) va AI L SC,suyra I €(AHK).

, SAL AB  [SAB=90°
c) Tacod SAL(ABCD):{ {

j ————
SALAD | S4D=90".
Xét ASAB va ASAD, ta co:
SA 1a canh chung; SAB = SAD = 90°; AB = AD
Suy ra ASAB =ASAD (c.g.c),suyra SB=SD,SH = SK .

Suy ra ﬁ:&.Véy HK//BD.
SB SD

Theo cdu a) ta c6 BD L (SAC), suy ra HK L (SAC).

Ta lai c6 Al (SAC),suyra HK L Al .

Bai 3. Cho tir dién ABCD c¢6 ABC va BCD la cac tam giac can tai 4 va D. Goi [ 1a trung diém cia
BC.

a) Chung minh rang BC 1 4D .
b) Ké AH 1a dudng cao cia tam giac ADI . Ching minh rang AH 1 (BCD) .

Loi giai
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A

71

C
a) Tam giac ABC cantai 4 va I 1 trung diém ctia BC nén AI 1 BC (1)

Tam giac DCB cantai D va [ la trung diém cua BC nén DI L BC (2)

Tu (1) va (2) suy ra BC L(AID),suyra BC L AD.

b) Tacdé AH L DI va AH L BC (vi BC L(ADI), AH <(ADI) ), suy ra AH 1 (BCD).

Bai 4. Cho ttt dién SABC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai 4,SB = AB va SB L(ABC). Goi H,I,K
lan luot 13 trung diém cua S4, BC, AB . Ching minh ring:

a) AC L(SAB);b) BH 1(S4C);

¢) KI 1 SA;d) AB L IH .
Loi giai

a) Taco AC L AB (vi AABC vudngtai A )va AC LSB (vi SB L(ABC) ), suyra AC L(SA4B).
b) Vi SB=AB nén ASAB cantai B.Ma H 1a trung diém cua SA, suy ra BH 1L S4.(1)

Ta cling co ACJ_(SAB) va BH c (SAB) ,suyra AC L BH .(2)

Tu (1) va (2) suy ra BH L (SAC).

¢) AABC ¢ K,I lan lugt 1a trung diém ciia 4B, BC nén KI 1a duong trung binh ciia AABC, suy ra
KI//AC .Talaico AC J_(SAB), suy ra K/ J_(SAB), suyra KI 1 S4.
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d) ASAB c¢6 H,K lan luot 14 trung diém ctia S4, AB nén HK 1a dudng trung binh cia ASAB, suy ra
HK //SB.Matkhac SB L AB,suyra HK 1 AB .(3)

Taco KI L(SAB), suyra KI L AB .(4)

Tu (3) va(4)suyra AB L (HIK),suyra AB L IH .
C. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Cho hinh chop SABCD cé day la hinh vuéng tam O canh a2 . Bidt rang
SA=SB=SC=5D,S0=2a+2.

a) Chimg minh rang SO L (ABCD).

b) Tinh do dai dudng cao xuét phat tir dinh 4 cua tam giac SAC.
Loi giai

/
\ A
F LML Q.
|

\
\
\
O/
7\

a) Tacd S4=SC, suy ra ASAC cantai S, suyra SO L AC (1)
Tacd SB=SD, suyra ASBD cantai S, suyra SO _L BD .(2)
Tu (1) va (2) suy ra SO L (ABCD).

b) Tacd AC =2a,0C=a,SC=~SO*+0C* =3a.

SO-AC 2a\2-2a 4a2

sC 3z 3
2. Cho tir dién ABCD c¢6 AB 1. CD va AC L BD.Goi H la hinh chiéu vudng goc ctia 4 xudng mit
phang (BCD) . Chimg minh rang H 1a truc tim cia ABCD va AD 1 BC.

Vé duong cao AH cuatam giac SAC . Tacod: AH =

Loi giai
A
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Taco CD L AB va CD L AH ,suyra CD L(ABH),suyra CD L BH .

Tuong tu ta cling c6 BD 1L CH .
Vay H latryc tdm cua ABCD.
Taco H latryc tam cia ABCD, suyra BC | DH .

Ta lai c6 BC L AH , suy ra BC L(AHD),suyra BC L AD.

3. Cho tir dién ABCD c6 DA L(ABC), ABC la tam gidc can tai 4. Goi M 14 trung diém ciia BC. V&
AH L MD tai H .

a) Chimg minh ring AH 1 (BCD).

b) Goi G, K lan luot 12 trong tdm cua tam gidc ABC va DBC . Chung minh réng GK L (ABC )

Loi giai

D

a) Tac6 BC L DA,BC L AM ,suyraBC L(ADM ), suyra BC L AH .

Talaic6 AH L DM ,suyra AH L (BCD).

b) Taco UK _MG _1 c\yra GK//4D.
MD  MA 3

Ta lai c6 AD 1 (ABC), suyra GK 1 (ABC).

4. Cho hinh chép SABCD c6 day 1 hinh thoi, O 1a giao diém cta hai duong chéo, SA = SC,SB=SD.
a) Chimg minh rang SO L (ABCD).

b) Goi 7,J lan luot 1 trung diém cta B4, BC . Ching minh rang 1J L (SBD).

¢) Chimng minh ring BD 1 (SAC).

Loi giai
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B

a) Tacd SA=SC,suyra aSAC cantai S, suyra SO L AC (1)

Tuong tu ta c6 SO L BD .(2)

Tu (1) va(2) suyra SO L (ABCD) .

b) Tacoé AC L BD va AC LSO, suyra AC L(SBD).

Ta cé IJ la duong trung binh cua A4BC nénsuyra LJ//AC,suyra IJ L (SBD) .
c)Tacé BD 1L AC va BD 1 SO, suyra BD 1L ( SAC).
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BAI 3. HAI MAT PHANG VUONG GOC
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Géc giira hai mit phang
Géc gitra hai mit phang () va () 1a goc giita hai duong thang lan luogt vudng goc véi (a) va (B), ki
higu ((a).(4)).
Ta c6: ((a),(,b’)) =(m,n) v6i m L(a),nL(p)

m

2. Hai mit phing vudng goc
Dinh nghia
Hai mit phang duoc goi 1a vudng goc néu goc gitra hai mit phang d6 1a mot goc vudng.

Hai mit phang (P) va (Q) vudng goe duoc ki hidu la (P) L(Q).

3. Piéu kién dé hai mit phiing vudng géc

Pinh i 1

Piéu kiqén can va du dé hai mat phang vuong goc 1a mit phiang nay chira mot duong thang vudng goc voi
mdt phang kia.

4. Tinh chit co ban vé hai mit phing vudng géc

Pinh li 2

Néu hai mit phang vudng goc véi nhau thi bt ctr duong thang nao nam trong mit phing niy va vudng
gbc véi giao tuyen cling vuong goc voi mat phang kia.

4

Pinh 1i 3
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Néu hai mit phang cét nhau cing vudng goc voi mit phing thir ba thi giao tuyén ctia ching vudng goc
v6i miat phang thu ba.

R M

5. Hinh lang tru ding, hinh hop chir nhat, hinh 1ap phwong

Hinh ling tru ding 14 hinh lang tru c6 canh bén vuong géc voi mat day.
Hinh ling tru déu 1 hinh ling try ding c6 mit day 1a da giac déu.
Hinh h¢p ding 1a hinh hop c6 canh bén vudng goc voi mat day.

Hinh hop chir nhét 1a hinh hop ding cé mat day 1a hinh chir nhat.

Hinh 14p phwong 13 hinh hop chit nhat c6 tit ca cac canh bang nhau.

Tén Hinh vé Tinh chét co ban
B
{ " C
E . . .
Hinh lang tru ; D - Canh bén vudng goc véi hai day.
dimg | B - Mt bén 1a cac hinh chir nhat.

- Hai day 1a hai da giac déu.
Hinh lang try d . - Mit bén 1a cac hinh chu nhat. . o
- Canh bén va duong noi tdm hai ddy vuong goc véi hai
day

- Bén mit bén 1a hinh chix nhat.

Hinh hop dim
op dung - Hai ddy 1a hinh binh hanh.

- Sau mat la hinh chir nhat.

- Do dai a,b,c cuaba canh cung di qua mot dinh goi la

Hinh hop chit nhat | ba kich thudc ctia hinh hop chit nhét.
5 = - b6 dai duong chéo d duoc tinh theo ba kich thudc

d=~a*+b*+c*.
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- S4u mat 1a hinh vudng.

- b6 dai duong chéo d duoc tinh theo d§ dai canh a:

_,' dza\/g.

Hinh 1ap phuong

- f -
]
]
L
| ]

6. Hinh chép déu. Hinh chép cut déu

a) Hinh chép déu
Hinh chép déu 1a hinh chép c6 day 1a da giac déu va cac canh bén bang nhau.
S
1)
A D
B i

Chii y: Hinh chop déu co:

a) Cac mat bén 1a cac tam gidc can tai dinh hinh choép va bang nhau.

b) Poan thang nbi tir dinh hinh chdp dén tAm cta day thi vudng goc voi mit day va goi la duong cao cia
hinh chop.

¢) Po dai dudng cao goi 1a chiéu cao cua hinh chop déu.

b) Hinh chép cut déu

Phﬁn ctia hinh chop déu nim giﬁ‘.’a day va mot mit phiang song song voi day cit cac canh bén cuia hinh chop
déu dugc goi 1a hinh chép cut déu.
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S

fi
VKN
I\
P

A: As
Trong hinh chop cut déu 4, A4, 4,... A - A/ALA,... A, , ta goi:
- Cac diém 4, 4,, A,,..., A, A, 4, A,..., A, 1a cac dinh.
- Da gidc 4,4,4,...4, 1a day 16n, da giac A4, A,... A, 1a ddy nhé. Pdy 16n va ddy nho nam trén hai mat

phing song song.

A A
A Wi
/{ 2ra 3N /

1 Canh cua hai da giac day la canh day. Cac canh day tuong ing song song tirng d61 mot.

'] Céc hinh thang can A 4, 4,A4", A, A, A4, ..., A, A A A; 1a cac mat bén.

] Canh bén ctia mat bén goi la canh bén cta hinh choép cut déu.Hinh chop cut déu c6 céac canh bén béng
nhau, cdc mat bén la nhirng hinh thang can.

[ Poan thing ndi tim hai day 1a duong cao. Do dai dudng cao 1a chiéu cao.

B. BAI TAP MAU

Bai 1. Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB=a,SA = a3 va SA4 vuong goc
v6i day. Xac dinh va tinh goc giira hai mat phang (SBC ) va (ABC )

Loi giai
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()

B
Tac6: BC L SA (vi SAL(ABC) )va BC L AB (gia thiét) = BC L (SAB)=> BC L SB.
Ta lai co: (SBC)N(ABC)=BC(1)

AB = (ABC),AB 1 BC(2)

SBc ( SBC ), SB 1 BC (chung minh trén) (3)

Tu (1), (2), (3) suy ra ((SBC),(ABC)) =(A4B,SB). Trong tam gidc SAB vudng tai 4 ta co:

tan@z%zﬁ:@z@".

Viy goc giita hai mit phang (SBC) va (ABC) 1a SBA = 60"
Bai 2. Cho hinh chop déu SABCD c6 tat ca cac canh bang a. Goi M 1a trung diém SC . Tinh gbc giita
hai mit phing (MBD) va (ABCD).

Loi giai

Goi M' 1a trung diém OC = MM'//SO = MM' L (ABCD).
Tacdé MB =MD nén MO 1L BD va M'O L BD nén gbc giita hai mat phang (MBD) va (ABCD) la
(MO,M0)

1

Ta co: OC——AC— SC*-0C* =,|a* ——
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Trong tam giac vuong MOM',
taco tanmonr’ =M _ 30 i yiowrr =45
oM'" OC
Viy ((MBD),(ABCD))=(MO,M'0)= MOM' =45
Bai 3. Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi tam O. Céac tam giac SAC va SBD cantai S.
Chimng minh rang:

a) SO L (ABCD);b) (SAC)L(SBD).

a) Ta c6 cac tam giac SAC va SBD cantai S nén SO L AC,SO L BD= SO L (ABCD).
b) Tacd AC LSO (vi SO L(ABCD) )va AC L BD (vi ABCD la hinh thoi)

= AC L(SBD).

Vay (SAC) L(SBD).

Bai 4. Cho hinh ling tru dimg luc gidc déu c6 canh day bang a, canh bén 2a.

a) Tinh dién tich xung quanh cua lang tru.

b) Tinh dién tich toan phan cta lang try.

Loi giai
| |
A [ . A
1 l I A
l Al Asl |
| L
Aac|— — — A"
/ N 4N
/ N 7 \
AN T T _/¥'\‘— T~ A
;70N
A's A

a) Lang try dung luc giac déu c6 sau mit bén 1a hinh chit nhat bﬁng nhau véi kich thude 1an lugt 13 a,2a .

Vay dién tich xung quanh cua lang try la: S, =6-a-2a = 12a°.

a’\3

b) Vi tam giac 4,4,0 déunén S a0 =T Dién tich day A4 A4,4,A4,A4;A; cua lang tru la:
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'a2\/§_3a2\/§
4 2

Dién tich toan phan cta ling tru la:

Y 6'SAA1A20 =

2
S, =8y 428, i =124 +23“2‘5 =(12+3V3)a’,

Bai 5. Cho hinh hop ABCDA'B'C'D’ ¢6 tit ca cac canh bang a va c6 BAD = BAA' = DAA' = 60°. Tinh
téng dién tich cdc mat cua hinh hop.

Loi giai

Tam gidc ABD c6 AD=AB=a va DAB =60
. L a*\3
Suy ra tam gidc ABD la tam gidc déu,nén S, =S, pcop =25, sp = —
Tuong ty, ta c6 tam gidc A'AB va tam gidc A’AD 13 tam giac déu, nén
2
a*\3

2

SA’B’BA = SD’C’CD = SD’A’AD = SC’B’BC =

2
Vay téng dién tich cac mat ctia hinh hop la S =6- a 2\/5 = 3a2\/§ .

Bai 6. Cho hinh chop cut tt giac d&u ABCDA'B'C'D’ ¢6 day 1on ABCD c6 canh bang 2a, ddy nho
A'B'C'D' ¢6 canh bang a va canh bén 2a. Tinh dudng cao cta hinh chop cut va duong cao cia mit bén.
Loi giai

D’ c

/ I
I
, ., ' ,

I
L_ L

R I 7% 7
H

K

Trong hinh thang vuéng OO'C'C, v& duong cao C'H (H € OC)

Ta c6: Ongﬁ,O’C’z#,suyra CH:a\/——azz = “‘2/5

Trong tam giac vuéng C'CH, ta co:
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2

C'H =~JCC? —CH? = \/(261)2 —("f} - a*/ﬁ.

av14
5

Trong hinh thang BB'C'C, v& duong cao C'K (K € BC).

Nén OO'=C'H =

BC-B'C'" 2a-a _a
2 2 2

Trong tam giac vuéng C'CK , ta co:

C'K =JCC? - CK? = /(2a)2 —(%j = "‘F.

C. BAI TAP SACH BAI TAP

Taco CK =

1. Cho it dién ABCD c6 tam gidc BCD vuéng can tai B va 4B L (BCD). Cho biét BC = a2, AB = %
. Xac dinh va tinh gbc giita hai mat phang (ACD) va (BCD) .
Loi giai
A
B D

C
Goi [ 1a trung diém cua CD.
Tacoé: CD L BI va CD L AB=CD L Al
Khi d6: (ACD)N(BCD)=CD; Al L CD,AI < (ACD);BI 1.CD,BI (BCD)

suy ra ((ACD),(BCD))=(AI,BI).
Do tam giac BCD vudng can tai B nén Bl = %CD :%-BC\/E =a.

. . — AB 1 ——
Xét tam gidc ABI vudng tai B, ta co: tanA4IB = B =—= AIB=30".

V3
Véy goc gitta hai mat phang (ACD) va (BCD) la AIB=30".
2. Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD 1 hinh vuéng tim O canh 2a. Cho biét SA=a va
S4 1 (ABCD) . Trén BC lay diém I sao cho tam giac SDI vudng tai S . Biét goc giita hai mit phang
(SDI') va (ABCD) 1a 60°. Tinh d dai SI .
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Loi giai

V& 4K LID(K € D).
Taco ID L SA va ID L AK = ID 1 (SAK)=ID 1 SK .

Suy ra ((SDI),(ABCD))= AKS =60’
Xét tam giac SAK vudng tai 4, ta co:
s4__2a
sin60” /3’
Tam gidc SAD vudng tai 4, tacd: SD=+a’ +4a’ = a5 .
Xét tam giac SID vuong tai S, ta co:
111 L_ 1 1 2a55

= + = = - =
SK* SI* SD*  SI* SK* SD? 11
3. Cho hinh chop SABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng cantai B va SA L (ABC ) .

sinA/K\S 2&: SK =
SK

a) Chimg minh rang (SBC) L (S4B).
b) Goi M la trung diém ctia AC . Chimg minh rang (SBM ) L (SAC).

Loi giai

b

B
a) Ta co: BC L AB (gia thiét),
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BC 1S4 (viSA L(ABC)

= BC 1 (SAB)= (SBC) L (S4B)

b) Vi tam giac ABC la tam giac vudng can tai B nén BM 1 AC.

Ma BM 1S4 (vi SAL ( ABC )suyra BM L ( SAC).Vay (SBM )L (SAC).

4. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh vudng tam O. Hai mit phing (SAB) va (SAD) cung
vudng goc voi mit phing (ABCD) .Goi H va K lan lugt 13 hinh chiéu cia 4 trén SB va SD. Chimg
minh rang:

a) (SBC) L(S4B);b) (SCD) L(SAD);

¢) (SBD) L(SAC); d) (SAC) L(A4HK).

Loi giai

a) Ta co: (SAB) L(ABCD);(SAD) L(ABCD);(SAB)(SAD) =S4
= SA 1 (ABCD)

Khi d6: BC 1 AB (gia thiét);

BC L SA4 (viSA L (ABCD)

= BC 1 (SAB)= (SBC) L (SA4B)

b) Chimg minh tuong ty ciu a, ta duge: (SCD) L (S4D).
¢) Ta co: BD 1 AC (gia thiét);

BD 1 SA( vi S4 L (ABCD))

= BD L (SAC)= (SBD) L (SAC)

d) Ta c6: (S4B) L(SBC) (chimg minh trén);
(SAB)(SBC)=SB; AH L SB (gia thiét)

= AH 1 (SBC)= AH L SC.(1)

Ta c6: (SCD) L ( SAD) (ching minh trén);
(SCD)\(SAD)=SD; AK 1 SD (gi thiét)

= AK 1 (SCD)=> 4K 1 SC (2)
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Tu (1) va (2) suy ra: SC L (AHK).

Vay (SAC) L(4HK).

5. Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh @, S4 = a~/3 . Hai mit phing (S4B) va
(SAD) cung vuong goc voi mat day. Goi (a) 1a mat phang qua 4B va vudng goc voi mit phing
(SCD).

a) Tim cac giao tuyén ctia mit phing (a) Vi cac mat cuia hinh chop.

b) Céc giao tuyén & cau a tao thanh hinh gi? Tinh dién tich cta hinh do.

Loi giai

a) Ta c6: (SAB) L (ABCD);(SAD) L(ABCD);(SAB)(SAD) =S4

=S4 1 (ABCD).

D¢ dang chimg minh duogc (SAD) L (SCD).

V& AM L SD(M € SD)=> AM 1 (SCD)

= (ABM ) L(SCD) hay (ABM) 1a mit phang

() qua AB va vudng géc véi mat phang (SCD).

Trong mit phang (SCD) ké MN //CD(N € SC).

Suy ra: MN //AB= MN c(a).

Viy céc giao tuyén cta (&) voi cdc mit cua hinh chop 1a 4B, BN,NM ,MA .

b) Tac6: MN//AB va AB L AM (vi AB 1(SAD) )nén ABNM 1a hinh thang vudng tai 4 va M .

Tam gidc SAD vuong tai 4 c6 AM la duong cao nén

1 2~ 12+ 12 - 12-"i2:i2:>‘4]\4:&'
AM SA°~  AD 3a° a 3a 2
SA4*
- 2 2 2
MN 1 jcp = MN _SM _ MN _ sp _ SAZ - ZSA . =3“2
cD SD cCD SD SD SA° + AD 4q

~ MN=2cp=2a.
4 4
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2
Vay S, =1-AM-(MN+AB) _la3(3 ) TaNs
2 4 16
6. Nguoi ta can son tit ca cac mit cia mot khéi bé tong hinh chop cut tir gidc déu, ddy 16m c6 canh bang
2 m, ddy nho c6 canh bang 1 m va canh bén bang 2 m (Hinh 14). Tinh tong dién tich cac bé mit can
son.

Hinh 14

Loi gidi
N 2+1
S, =4.%.(—;)+4+1:5+3x/§z16,62( mz)

7. Mot hop dén treo tran ¢ hinh dang ling tru dtng luc gidc déu (Hinh 15 ), canh day bang 10 cm va
canh bén bang 50 cm . Tinh ti s6 gitta dién tich xung quanh va dién tich mot mat day ciia hop dén.

Hinh 15

y

Loi giai
S .50
w _ 6 50210 =20‘/§z11,55
SRR
4
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BAI 4: KHOANG CACH TRONG KHONG GIAN
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Khoing cach tir mdt diém dén mot dwong thing, dén mot mit phing
Néu H 1a hinh chiéu vuong goc cua diém M trén duong théng a thi d¢ dai doan MH duoc goi la
khoang cach tir M dén duong thing a, ki hiéu d(M,a).
Néu H 1a hinh chiéu vuong goc cua diém M trén mat phéng (P) thi do dai doan MH dugc goi la
khoang cach tir M dén (P), ki hidu d (M, (P)).

M

(> /) Lt

2. Khoang cach giira cac dwong thang va mit phiang song song, giira hai mit phing song song

Khodng cdch giita hai dwong thing song song a va b 1a khoang cach tir mot diém bat ki trén a dén b,
ki hiéu d (a,b).

Khodng cdch giita dwong thing a va mdt phding (P) song song véi a 1a khoang cach tir mot diém bat
ki trén @ dén (P), ki hiéu d(a,(P)).

Khoing cdch giita hai mgt phang song song (P) va (Q) 1a khoang cach mot diém bat ki trén (P) dén

(0). ki hieu d((P).(0)).
A 4/

¢ A:“/ e

5)

3. Khoang cach giira hai dwong thing chéo nhau

Pudng thing ¢ vira vudng goc vira cit hai duong thang chéo nhau a va b duoc goi 13 dwong vuéng géc
chung cua a va b.

Néu duong vudng goc chung cta hai dudng thing chéo nhau a va b cit ching lan luot tai 7 va J thi
doan IJ goi la doan vuéng géc chung cua a va b.

Khodng cdch giita hai dwong thing chéo nhau 13 36 dai doan vudng goc chung cua hai duong thang do,
ki hiéu d(a,b).
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---"""--—
3 N
Chu y:
a) Khoang cach giita hai dudng thing chéo nhau a va b bing khoang cach giita mot trong hai duong dén
mit phang song song véi nd va chira duong con lai.

b) Khoang cach giita hai dudng thing chéo nhau bang khoang cach giita hai mit phiang song song lan lugt
chtra hai dudng thang do.

[T

i 4

4. Cong thirc tinh thé tich ciia khdi chop, khdi ling tru, khéi hop
Thé tich khdi hop chir nhat (Hinh 5a ) bang tich ba kich thudc: V' = abc.

Thé tich khdi chép (Hinh 5 b) bang mot phan ba dién tich day nhan vdi chiéu cao: V = %Sh.

Thé tich khéi chép cut déu (Hinh Sc ) c6 chiéu cao 4 va dién tich hai day S,S': V = %h (S ++/8S" + S')

Thé tich khéi lang tru (Hinh 5 d ) bang tich dién tich ddy va chiéu cao: V' = Sh

a) b)
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©) d)
Hinh 5

B. BAI TAP MAU
Bai 1. Cho hinh chdp SABC c6 day la tam giac déu canh 2a. Canh bén SA vudng goc v6i mit phiang
(ABC ) Goc giita canh bén SC va mit day bang 30°. Goi / 14 trung diém cia BC . Tinh khoang cach tir
diém A4 dén duong thang:
a) SB;b) SC;c) SI.

Loi gidi

Ta co: SAL(ABC) nén (SC,(ABC))=(SC,AC)=SCA=30".

Xét tam giac SAC vuong tai A4, tacd: SA= ACtan30" = 2a = 20\/5.

B3

a) V& AH L SB(H €SB), tacé d(A,SB)=AH .

Xét tam gidc SAB vudng tai 4, ta co:
1 1 1 1 1
2 = P + P 3 = _2 = AH =d.
AH- SA® AB

= +

4a*  4a® a
b) V& 4K L SC(K €SC), tacd d(A4,5C)= 4K .
Xét tam gidc SAC vuong tai A4, ta co:

1 1 1 1 1
2 = 2+ D) 3 :_2: AK:a.
AK~  SA~ AC

= +
4a*  4a* a

¢) V& AN LSI(N eSI),taco d(A4,SD)=AN .
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Vi ABC 1a tam giac déu canh 2a nén Al = a3

1 _ L, 1 _3 . 1_ 132:>AN:2a\/§.
AN® S4° AI" 4a” 3a° 12a 13
Bai 2. Cho hinh lap phuong ABCDA'B'C'D’ c6 canh bang a. Tinh khoang cach tir dinh D’ d&én duong
chéo AC.

Xét tam gidc SAI vudng tai 4, ta co:

Loi gii
A D
\'\

B :‘\-\

PN N C

\ T

| Heg | N

A——vFP
// \
B' &

Goi H 1a hinh chiéu cua D' trén AC'.Taco: C'D' L A'D',C'D' 1 DD’
= C'D' L(ADD'A’)=C'D' L AD'.

Do tam giac ADD' vudng cén tai D nén AD' = a2 . Xét tam giac D'AC" vubng tai D', ta co:

11 2= I12+ 11 12= 12+i2= 32:>D’1_I=a\/g'
D'H- DA~ D'C 2a° a 2a 3
Vay d(D’,AC’):a;/g.

Bai 3. Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén S4 vudng gdc véi mat
phing day (ABCD) va SA = a. Tinh khoang cach giira hai duong thang:

a) SB va AD;b) BD va SC.

a) Vé duong cao AH cuatam giac SAB.
Tac6: AD L AB va AD L SA = AD 1 (SAB)= AD 1 AH.

Do d6 AH 1a doan vudng goc chung cua SB va AD nén d(SB,AD)= AH .

Tam giac SAB vuong can tai 4 nén SB = a2 .

Bén word d¢é bai va 1o giai vui 1ong Ih Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133




@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

o2

2

AH 1a duodng cao cua tam giac SAB nén AH = %SB =

a2
o
b) Tacé: BD L AC va BD 1. SA=> BD 1 (SAC).

Vay d(AD,SB) = AH =

Goi O la tam cua hinh vuong can ABCD.
Trong mit phing (SAC), ké OK L SC,K e SC.
Taco: OK L SC va OK L BD (do BD L (SAC))nén OK la doan vuong goc chung cua BD va SC.

Suy ra d (BD,SC)=OK = %AI (v6i I 1a hinh chiéu ctia 4 trén SC ).

Tam gidc ABC vudng tai B nén AC =av2.

Xét tam giac SAC vudng tai A4, ta cod 12= 12+ 12=L2+ 12: 32:>A1=a\/g
AlI©  AS® AC° a 2a 2a

Viy d(BD,SC)="

6
.
Bai 4. Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac déu canh a, canh bén SB vudng gdc v6i mit phang
(ABC),SB =2a. Tinh thé tich khéi chép SABC.

Loi giai

Bl

Dién tich tam giac déu ABC: S s =

AB*\3 B a3
7 .

4

2 3
Thé tich khéi chép SABC la:v =1.5  .sp=1.2 NERREY
3 3 4 6
Bai 5. Cho khéi lang tru dmg ABCA'B'C’' ¢6 BB =a,diy ABC la tam gidc vudng can tai B va
AC =a~2 . Tinh thé tich ¥ ctia khdi lang tru da cho.

Loi giai

Ban word dé bai va 16i gidi vui long lh Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133 “



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

A c

Chiéu cao khdi lang tru démg 1 canh bén nén 4 = BB' = a. Tam gidc ABC vudng can tai B ¢6
AC=a\2

2
~ap=AC_ o “Llup-
7 2173
a2 613
Vay V=S, h="a=L.
ay 2ABC ) )

Bai 6. Cho hinh lap phuong ABCDA'B'C'D' ¢6 AC' = a3 . Tinh thé tich cta khdi lap phuong
ABCDA'B'C'D'.

Loi giai
A D
\
: \
gt & N
T <
| N\
¥ it Sl o R4
/ N
/ N
\
B' c

Puong chéo cia mot hinh 1ap phuong la d = a3 véi a 1a dd dai canh hinh 18p phuong.

D@ thiy rang hinh lap phuong ABCDA'B'C'D’' ¢ AC' 1a duong chéo va canh 1a 4B .

AC" a3

BB T

Vay thé tich khéi lap phuong 1a V =4’

Bai 7. Tinh thé tich cta khéi chop cut tam giac déu ABCA'B'C’ c6 chiéu cao bang 3a, AB =4a,A'B' =a.

Do d6: AC' = AB\3 = AB =

Loi giai

2 2
Dién tich tam giac déu ABC: S = AB4\/§ = (4al V3 =443

4B

4 4

2 2 3
Thé tich khéi chop cut:V—%-3a-[4a2 34,4033 -2 f + 2 fJ_ 21“4*/5.
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C. BAI TAP SACH BAI TAP
1. Cho hinh chép SABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a, canh bén S4 vudng goc véi day. Tinh

khoang cach tir diém A4 dén mit phing (SBC) theo a, biét S4= a26 .
Loi gidi
S
A v C
-~
E
B

Goi E la trung diém cua BC thi BC L AE (vi aABC déu). Tacé BC L SA va
BC L AE = BC 1(SAE) = (SBC) L(SA4E).

Trong mit phang (SAE), vé AF L SE(F € SE).
Suy ra AF L(SBC) hay d(A,(SBC))=AF.
Xét aSAE vubdng tai A4:

12:12+ 12 2 4 2:>AF:a\/§'
AF?  AS*  AE

+ =—
3a> 3a* & 2

. B a2
Vay d(4,(SBC))= AF = o

2. Cho hinh chép tam giac déu SABC ¢6 canh day béng 3a, canh bén béng 2a.Goi G la trong tdm cua
tam giac ABC,M 1a trung diém ciia SC.

a) Tinh khoang cach tir S dén mat phing (ABC )

b) Tinh khoang cach tir M dén mit phang (SAG) .

Loi giai
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S

B
a) Do SABC 1a hinh chép tam gidc déu nén SG L (ABC) hay d(S,(A4BC))=5G.

2 3a\/§:a\/§.

b) Tam gidc ABC 1a tam giac déu canh 3a nén AG = 35

Tam gidc SAG vudng tai G nén SG =/S4> — AG® =~4a*> -3a* = a.
Vay d(S,(4BC))=a.

d(M,(S4G))

b) Vi SCN(SAG)=S né =
) Vi ﬂ( ) nén d(C,(SAG))

MS 1
cs 2

= d(M,(S4G))= %d(C,(SAG)).

Goi / 1a trung diém cta BC. Tacé: CB L Al va CB L SG=>CB L(SAG) va CBN(SAG)=1.

) 1. 3a . 3
Do d6 d(C,(SAG))=CI =§BC=7a. Vay d(M,(SAG))zTa.

3. Cho hinh lap phuong ABCD-A'B'C'D’ canh a.Goi M, N lan luot 14 trung diém ciia AC va B'C’.
Tinh khoang cach giita hai duong thang MN va B'D'.

Loi giai
A D
| 1
B | —
[ A |
Al __ = = kil
, 7 - Z
7 B0
o~ o
B' N C'

B'D' cit A'C’' tai O.Goi P 1a trung diém cua OC'.
Vé OH 1L MP,HE //NP,EF |/ /OH .
Ta c6: d(MN,B'D')=EF =OH .
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Xét tam giac vuong MOP ,tac6 OM =a,OP = #, suy ra OH :g .
4. Cho ttr dién déu ABCD c6 canh bing JiT. Goi / 1a trung diém cua canh CD. Tinh khoang cach giita
hai dudng thang AC va BI .

Loi giai

A

Goi O la trung diém AC,J la trung diém OD .
V& OH L BJ,HE//AC,EF | /OH .

Tac6 d(AC,BJ)=EF =OH .

Xét tam gidc OBD cantai O, tacod

J33 Vit 1132
e

BD=+11,0B=0D = S, s = ——,OH =2
4 4

5. Cho hinh chop SABC c¢6 tam giac ABC vudng can tai B, AC = a2 , mat phéng (SAC ) vuong goc
v6i mt day (ABC). Cac mat bén (SAB),(SBC) tao voi mit day cac géc bang nhau va bang 60° . Tinh
theo a thé tich V' cua khdi chop SABC.

Loi giai
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Ta c6: (SAC) L(A4BC) va (SAC)N(ABC)=AC.

Trong mit phing (SAC), vé SH L AC(H € AC) thi SH 1 (A4BC).

Goi 7,K 1an luot 1a hinh chiéu vuéng goc cia H 1én canh 4B va BC thi ((SAB),(4BC))=SIH,
((SBC),(4BC))=SKH .

Ma SIH = SKH = 60" nén HI = HK .
Suy ra tir gidc BIHK 13 hinh vudéng nén H 1a trung diém canh AC.

Khi d6 tr gidc BIHK 1a hinh vuong canh % va SH = HI -tan60° = a‘z/g )
A 1 1 & a3 &3
Vay Vs ype == S, upe SH =7 ————= .
3 32 (12 112

6. Cho hinh chop SABCD c6 SA vuéng goc voi mit phing (ABCD) va SA = a3, day ABCD 1a hinh
thang vudng tai 4 va B ¢6 AB =a, AD =3a, BC = a . Tinh thé tich khdi chop SBCD theo a.

Loi giai
S
D
B C
Taco: S ;00 :%AB-(AD+BC):%'a~(3a+a):202.
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2
Lai ¢4 SAABD :%AB'AD =%'a'3a 2—3; .
a’
Suyra S, pep = Sscp = S.amp :7 .
5 1 1 d° a3
Vay Vs sen ZESABCD.SAZE'z'a\/_: 5

a57
12

7. Cho hinh lang try déu ABCA'B'C’ ¢6 canh day bing a. Biét d (4,(4'BC))= .Tinh Ve per

Loi giai

Al

Goi I 1a trung diém cua BC va H 1a hinh chiéu ctia 4 trén A'I.
Tac6: BC L Al va BC L AA'= BC L(A'4l)=(A'BC) L(A4'Al).
Mt khac: (A'AI)N(A'BC)=A'l va AH L A'l.

Nén d(A4,(A'BC))=AH = “‘1/25_7 .

NG aZ\B.

sABC déu canh a = AI = "T VA S e =

Xét tam gidc A'Al vudng tai A4, ta co:

1 1 1 144 4 68 , a~57
T2 2 2 2 52 ;= Ad'= .
A'A° AH® AI° 57a" 3a° 57a 2417

. o a3 a57 ST
Vay Ve wper =Sape - AA' = : = .
4 2017 817
8. Mot hinh hp chit nhat ABCDA'B'C'D’ ¢6 ba kich thuéc 1a 2 ¢cm,3 cm va 6 cm. Tinh thé tich ciia
khéi tir dién ACB'D' .

Loi giai
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6cm

Ta co:
VABCDA'B'C'D' = VBAB'C + VDACD' + VA'B'AD' + VC'B'CD' + VACB'D' = 4VBAB'C + VACB'D'

1

= VACB'D = VABCDA'B'C'D’ - 4VBAB'C =V iscpasen — 4 g Viscpasen = g Viscpancn

=l~2~3~6=12( cm’).

3

9. Cho hinh chép cut tam giac déu ABCA'B'C’ c6 dudng cao HH' =2a . Cho biét AB=2a,A'B'=a. Goi
B,,C, lan luot 14 trung diém cia 4B, AC . Tinh thé tich cua:

a) Khdi chop cut déu ABCA'B'C’; b) Khbi lang try AB,C,A'B'C".

Loi giai

L h=2a,

a*\3
4

a) Ap dung cong thirc ¥ :éh(S+\/SS’ +S’), voi S =a’3,8 =

2 2 3
tacc’):V%-2a-£a2 3+ az\/g_a;/g_i_afJ :7‘16\/5_

2 2 3
af,h’zza,Tacé V'="f,2a=“f.

10. Tinh thé tich mot cai sot dung d6 c6 dang hinh chép cut tir giac déu, day 10n c6 canh bang 80 cm, day
nho ¢ canh bang 40 cm va canh bén bang 80 cm.

b) Ap dung cong thirc V'=S"-h' v6i S’ =
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Ta c6: OC =4042,0'C" =20~/2 , suy ra CH=20+/2 .
Trong tam gidc vudng C'CH, ta cé: C'H =~/CC? —CH* =20/14.
Nén 00'=C'H =20-/14 .

Thé tich cia cai sot dung dd la:

V= %-20@ ~(6400 ++/6400-1600 + 1600) ~279377,08 cm>
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BAI 5. GOC GIUA PUONG THANG VA MAT PHANG. GOC NHI DIEN
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Géc giira dwong thing va mit phing
Néu duong thing a vudng goc véi mit phang (P) thi ta néi goc gitra duong thing a véi (P) bang 90°.
Néu duong thiang a khong vudng goc voi (P) thi goc gitta @ va hinh chiéu o' cua a trén (P) goi la goc

giita duong thing a va (P).
a) a(
I ——

Chii y: a) Géc o giita duong thang va miat phang ludn thoa man 0° < o <90°.

b) Néu dudng thang a nam trong (P) hodc a song song véi (P) thi (a,(P))=0°.

2. Géc nhi dién va géc phiang nhi dién

Goc nhi dién

Cho hai nira mit phing (B) va (Q,) c6 chung bo 1a duong thang d . Hinh tao boi (B),(Q,) va d dugc
g0i 1a géc nhj di¢n tao boi (B) va (Q,), ki hidu [B,d,Q,].

Hai nira mét phang (B),(Q,) goi 1& hai mt ciia nhi dién va d goi la canh ciia nhj di¢n

\‘?

P:

— )4

Géc phang nhi dién

Goc phéng nhi dién ctia goc nhi dién 1a goc cod dinh nam trén canh cua nhi dién, c6 hai canh 1an luot nim
trén hai mat cua nhi dién va vuoéng goéc voi canh cua nhi dién.

Chu y:

a) Ddi véi mot goc nhi dién, cac goc phang nhi dién déu bang nhau.

b) Néu mit phing (R) vudng goc voi canh d cua goc nhi dién va cét hai mit (Pl),(Ql) cua goc nhi dién
theo hai nira dudng thing Ou va Ov thi uOv 14 géc phing nhi dién ctia goc nhi dién tao boi (R).(Q)-
¢) Goc nhi dién c6 goc phang nhj dién 1a goc vudng duoc goi 1a goc nhi dién vudng.

d) S6 do goc phang nhi dién dugc goi 1a s6 do goc nhi dién.

e) Sé do g6c nhi di¢n nhén gia tri tor 0° dén 180°.
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B. BAI TAP MAU

va

Bai 1. Cho hinh chép SABC c6 day 1a tam gidc vuong tai B . Biét AC=a2, BAC =60°,54 = “‘2/5
vuong goc voi day. Xac dinh va tinh goc gitra:
a) SB va (ABC).b) SC va (ABC).c) SC va (S4B).

Loi gidi
S
AN C
Q)
B
Trong tam giac ABC vuong tai B, ta co:
— . av?2
AB =cosBAC - AC = cos60 -a\/—z > ;
e o a6
BC =sinBAC- AC =sin60’ -a/2 = =
., [S41(4BC)
a) Ta co:
SBN(ABC)=B.
=> AB 1a hinh chiéu cua SB trén (ABC).
Do d6 (SB,(ABC))=(SB, 4B).
Trong tam gidc SAB vudng tai A4, ta co: tanSBA = sS4 =4 2.2 = 1= SBA=45",
AB 2 a2

Viy (SB,(ABC))=5SBA=45".

SA L (ABC)

b) Ta co:
JTaco {SCm(ABC):C

= AC 1a hinh chiéu ciia SC trén (A4BC).
Do d6 (SC,(A4BC))=(SC,AC).

Trong tam giac SAC vuong tai A4, ta co:

ansCio SA_a2 11 e

AC 2 az 2

Viy (SC,(4BC))=SCA~26,6°

Ban word dé bai va 10i giai vui long Ih Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133 105



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

BC 1 AB

BC 1L (84B).(1
BCJ_SA:> ( )()

c¢) Ta co: {

SCN(S4B)=S5.(2)
Tur (1) va (2) = SB 1a hinh chiéu cua SC trén (S4B).
Do d6 (SC,(S4B))=(SC,SB).

SB =+/SA> + AB \/{"ff J{"‘EI —a

2

— BC_afs o —

Trong tam gidc SBC vuong tai B, ta co: tanBSC =——= =— = BSC =~ 50,8".
SB 2a 2

Viy (SC,(84B))=BSC ~50,8".

Bai 2. Cho hinh ling tru déu ABC- A'B'C’ ¢6 tt ca cac canh bang nhau. Goi « 1a gbc giira hai mat
phang (AB'C') va (ABC), tinh cosar.

Loi gidi
A’ c
N~~~
Y
\ B' 7
\ 791
% FLES
y /
%z
7
7
4
z
¥
AR=z-—q--F-
M
B

Goi M, M lan luot 14 trung diém cua BC va B'C’'. V& dudng cao A'H cua tam giac vudng AA4'M .
Ta co:
B'C' L AM'
{ . , = B'C'L(44'M")
B'C' 1 A4
Ma A'H < (AA'M') nén B'C' L A'H (1)
Talaico: A'H L AM . (2)
Tu (1) va (2)suyra A'H L(AB'C'").(*)
Hon nita, AA' L (ABC).(**)
Tir (*) va (") suy ra: ((4BC),(4B'C"))=(A'4,AH)=a.
a3
2

Trong tam gidc déu A'B'C" tacd A'M' =

1 1 7 a21

. 1
Trong tam giac vudong AA'M', ta cod = + = = A'H =
gHms 8 AH> A4 AM® 3a 7
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A’H_a\/ﬁ J21
7 7

AA'

Trong tam giac vuong AA'H , ta co cosAA'H = 1 =
a

\/_

Viy cosa = cosAA'H =Y

v

Bai 3. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA L (ABC),AB=AC =a, BAC =120', SA_T Tinh s6 do cua goc

phang nhi dién [S,BC, 4]

Loi giai

S

Goi M 1a trung diém cia BC.
Taco AB=AC = AM 1 BC.
Mac khac SC = SB( do aSAC =aSAB) nén aSCB cantai S= SM L BC.

Tir (1) va (2) suy ra SMA 1 goc phing nhi dién [S, BC, 4].

Tacod MAB = B‘;C = 60°, AM :cos@-AB:%,

Trong tam gidc SMA vudng tai A4, ta co:

ansia A _aB3 2 moam o
MA 2 a

Bai 4. Cho hinh chop S.ABCD c6 SA L (ABCD), day ABCD 1a hinh thoi canh a, AC =a,S4 = % . Goi

O 1a giao diém cuia hai dudng chéo hinh thoi ABCD va H 14 hinh chiéu ciia O trén SC . Tinh s do céc
goc phang nhi dién:

a) [B,S4,D]; b) [S,BD, A];
¢) [S,BD,C]; d) [D,SC,B].

Loi giai

Ban word dé bai va 10i giai vui long Ih Zalo Tran Dinh Cu: 0834332133 107



@ LAM CHU KIEN THUC TOAN 11 CTST- TAP 2 Q WEB: Toanthaycu.com@

o 1SALAD  — 2 . en
a) Taco = DAB 1a goc phang nhi dién [D, SA,B] .
SA 1 AB

Tam giac DAC 1a tam giac déu (AD =DC=A4C= a), nén DAC =60° .

Tacé DAB =2DAC =2.60" =120

b) Ta c6 ASAD = ASAB = SD=SB.

Nén ASBD cantai S = SO 1 BD( do OB=0D).(1)

Talaico OA L BD.(2)

Tu (1) va (2)= SOA 1a goc phing phing nhi dién [S, BD, 4].
—  S4

Trong tam gidc SOA vuodng tai 4, ta cod: tanSOA = =

SA_a2 1 Soa-45
OA 2 a

1 BD

— SOC 1a goc phéng nhi dién [S, BD,C].
L BD gbc phang nhi dién [ ]

_|OS
c) Tacod
ocC

Ta co SOC =180" —SOA =180° —45° =135°.
d) Tacé BD L AC,BD L SA= BD 1 (SAC)=>BD L SC hay OD 1 SC

= SC L (ODH) hay SC 1 (DHB).

. |SC LOD
Taco
SC 1 OH

SC1LDH — : L
eén { = DHB la gbéc phang nhi di¢n [D, SC, B].

SC 1 BH
Trong tam gidc SAC vuodng tai 4, tacd SC =~/S4*> + AC? =§.
Taé%:% H:SA-OC: a
s4  SC SC 25
a3

ADC 1a tam giac déu nén DO = =

Trong tam gidc OHD vuodng tai O, ta co

anomp =00 _ a3 25 _ f= o5 g5 s
OH 2 a

Vay DHB =2.0HB ~2.75,5 =151°.
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C. BAI TAP SACH BAI TAP

1. Cho hinh chép SABC c6 day 1a hinh vuong tdim O canh a,S4 = a~/3 va vuong goc voi ddy. Xac dinh
va tinh goc gitra:

a) SB va (ABCD);b) SC va (ABCD);

¢) SD va (ABCD);d) SB va (SAC).

. [S4L(4BCD)
a) Ta co:
SB(ABCD)=
=> AB 14 hinh chiéu cua SB trén (ABCD).
Do d6 (SB,(ABCD))=(SB, 4B).
Trong tam giéc SAB vudng tai A4, ta co:

tanSBA = 24 _I 3 = SBA = 60".
AB

Vay (SB,(ABCD))=SBA=60"".

b) Tuong tw cau a) ta xac dinh duoc (SC,(ABCD))=(SC, AC).
y N =S4 B —
Trong tam gidc SAC vuodng tai 4, tacéd: tanSCA =— iC :T = SCA4 = 50,8".

Viy (SC;(ABCD))=SCA~50,8".

¢) Tuong ty cu a) ta xac dinh dugc (SD,(ABCD))=(SD, AD).
. . : , < 4 Yy .
Trong tam gidc SAD vuodng tai 4, tacéd: tanSDA = D V3= SDA=60".

Vay (SD,(ABCD))=SDA=60".

BD 1 AC

b: BO L (84C).
d) Ta c6 {BDLSA = BD 1 (SAC) hay BO 1 (SAC).(1)

Ma SBN(SAC)=5.(2)

Tu (1) va (2) suy ra SO 1a hinh chiéu cia SB trén (SA C ) .
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Do d6: (SB,(SAC))=(SB,S0).

,SB=2a.

1 a\/i
2

Trong tam giac SBO vuong tai O, tacd BO = EBD =

:sinl?S\Ozﬂzﬁz BSO ~

SB
Viy (8B,(S4C))=BSO ~20,7".
2. Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac déu canh bang 3. Hinh chiéu vudng goc clia S trén mat
phing day trung véi trung diém / cta canh AB . Biét rang mit bén (SAB) la tam giac vudng can tai S'.
Xac dinh va tinh goc gitra:

a) S4 va (ABC);b) SC va (S4B).

Loi gidi
S
A
\
I \
B

Vi AI 14 hinh chiéu ctia S4 trén (ABC).
Do d6 (S4,(ABC))=(S4,AI).
Vi tam giac SAI vuong can tai [ = SAI = 45°.
Vay (84,(ABC))=(S4,AI) = SAI = 45",

33

b) Ta c6 tam giac ABC déunén CI 1L AB,CI = —

T CI 1(S4B). (1
Y9 \er Lsi( dostL(aBc))” (548). (1)

Ma SCN(S4B)=S5.(2)
Tur (1) va (2) = SI 1a hinh chiéu ciia SC trén (S4B).
Do d6 (SC,(S4B))=(SC,SI).
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Trong tam gidc SAB vudng tai S,SI = %AB = %

Trong tam giac SCI vudng tai [, tacod tanCSI = g—i =3 = CSI = 60°

Vay (SC,(54B))=CSI = 60".

3. Cho hinh chop tam gidc déu S.4BC, canh day bang a, canh bén bang . Tinh s6 do goc phang

av15
6

nhi di¢n [S,BC,A] .

Loi giai
S

Goi M 1a trung diém BC,G la trong tam tam gidc ABC . Taco SG L (ABC),SM 1 BC,AM 1 BC, suy
ra SMG 1a goc phang nhi dién [S,BC, A] Ta tinh duogc

AM=£,GM=C’\6/§ a

> ,SM =~/SB* -BM* =

0 5G =JsM* —GM" = a3
6 6
Ta c6 tam gidc SMG vudng can tai G, suy ra s do géc phang nhi dién [S, BC, 4] = SMG =45° .

a3

4. Cho hinh chép SABC ¢6 SA L ( ABC ). Tam gidc ABC vuéng tai A, ABC =30",AC =a,SA = =

Tinh s6 do goc phang nhi dién S, BC, 4].

Loi giai
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S

Ve AHJ_BC(HGBC),ta c6 SH L BC,suyra SHA 1a goc phéng nhi dién [S,BC,A]. Ta co

a3

AH = AC sin60’ === = 54, suy ra SHA=45".
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BAI TAP CUOI CHUONG VIII

Phin 1: Bai tip sach gido khoa

Cau 1:

Cau 2:

CAU HOI TRAC NGHIEM
Cho hinh choép S-ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng, SA vudng goéc voi mat day. Puong
thing CD vudng goc v6i mit phang nao sau day?

S

Hinh 1
A. (84D). B. (84C). C. (54B). D. (SBD).

Loi giai
Chon A
Ta c6: SAL(ABCD)= SA L CD. ABCD la hinh vuong = CD 1L AD = CD L (S4D)
Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh 5,84 vudng goéc voi mat day,
SC =2b2 . 86 do goc gilra canh bén SC va mat day la

S

Hinh 2

A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 50°.
Loi giai

Chon A
S4 1 (4BCD)= (SC,(ABCD))=(SC, AC)=5CA

ABCD 13 hinh vudng = AC =~/ AB*> + BC> = b2 cosSCA = % = % — SCA = 60°

Vay (SC.(4BCD)) =60’
Chon A.
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Cau 3:

Cau 4:

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 cac canh bén va canh day déu bang a. Goi M 1a trung diém cua
SA4 . Mit phang (MBD) vudng goc voi mit phang nao dudi day?

A. (SBC). B. (S4C). C. (SBD). D. (4BCD).

Loi giai

Chon B

Goi O 1a tam cua hinh vudéng ABCD. Ta c6: SO L(ABCD). Suy ra: SO L BD Ma BD L AC
nén BD 1 (SAC)

Suy ra (MBD) L (SAC)

Cho hinh chép tam giac déu S-ABC c6 canh ddy bing 2a va chidu cao bing a2 Khoang
cach tir tim O cua day ABC dén mot mit bén 1a

A. a\/ﬁ. B. a\/z. C. a\/ﬁ. D. 2a\/ﬁ.
7 7 2 7
Loi gidi
Chon A

Goi 1 1a trung diém cta BC,ké OH L SI(H e SI).
ABC 1a tam gic déu = AI 1 BC
SO L (ABC)= SO 1L BC
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Cau 5:

Ciu 6:

= BC 1 (84I)= BC LOH
Ma OH L SI
= OH 1 (SBC)=>d(0,(SBC))=0H

ABx/_ oo a3
3

ABC 1a tam giac déu = Al = ——— Ol = gAI =

SO —av3 = opf = 5001 :a\/ﬁ

Jsorvorr 7

Thé tich cta khdi chop cut tam giac déu co canh day 10n bang 24, canh day nhé bang a va chiéu

cao bang % la

A. ﬂcf. V2 3 C. ﬂcf. D. ﬁcf.
8 4 12 4
Loi giai
Chon C

Dién tich day nho la: ? -a’

Dién tich day 16n la: g -a)* =34’
Thé tich khéi chop 1a:
a6
3 (B, N— o 3a + 7f r
3 | 4
Cho chép tir gide S- ABCD. c6 day 1a hinh chit nhat véi 4B = 4a, AD = 3a . Cac canh bén déu
c6 d dai S5a. Goc nhi dién [S,BC, 4] co s6 do 1a
A. 75°46' . B. 71°21'. C. 68°31". D. 65°12'.

Loi giai

Chon D

Goi M la trung diém BC .
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Ta cé: om :%-ABzza;AC: AB? + BC* =5a;OC:%AC=%a

SO =+8C*-0C? :¥a
[S,BC, 4] = SMO
— S0 :¥S

tanSMO = —— uy ra: SMO = 65,2
oM
Néu hinh hop chil nhat c6 ba kich thudce 1a 3;4;5 thi d6 dai dudng chéo cta nd la
A. 5\2. B. 50. C. 25. D. 12.
Loi gidi
Chon A

D6 dai dudng chéo hinh hp chit nhat 1a: V3> +4% +5> =52

Thé tich cua khéi lang tru tam giac déu co tit ca cac canh déu bang d1a

3 3 3 3
A.a\g. B.a\/g. c.aﬁ. D.a\/i.
4 3 3 2
Loi gidi
Chon A
az.\/g az.\/g a3.\/§

Thé tich khéi lang tru 1a: a- =

Dién tich mat day la:

BAI TAP TU LUAN
Cho hinh vuéng ABCD va tam giac déu S4B canh @ niam trong hai mit phang vudng goc véi
nhau. Goi M, N lan luot 13 trung diém ctua AB va AD.

a) Ching minh rang (SMD) 1 (SNC ) .
b) Tinh khoang cach tir M dén mit phiang (SNC).

Loi giai

Goi I =CNNDM
ASAB déu = SM | AB
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Ma(S4B) L (ABCD),(SAB)~(ABCD)= AB

= SM 1 (4ABCD)= SM L CN

AADM = ADCN( c.g.c)= AMD = CND

MaAMD + ADM =90

CND +ADM =90' = NID =180° ~(CND+ ADM | =90° = CN 1. DM

SM 1 CN
CN 1L DM

CN = (SNC)

}: CN L (SMD) — (SNC) L (SMD)
b)Ke MH L SI(H e SI)

CN L(SMD)= CN L MH
= MH 1 (SNC)=d(M,(SNC))= MH

ACDN vuong tai D c6 duong cao DI

DN=L+ap=% cN= CD2+DN2:‘“/g,DlzCD'DNz‘“/g
2 2 CN 5
DM =CN =% 5:>MI:DM—DI:3a\/§
2 10
\ AB~N3 a3
ASABdéu :SM:TI:TI

ASMI vubng tai M c6 duong cao MH

oy - SMMI_3aV2

Jsmremrr 8

Cau 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 14 hinh vuéng canh a,84 L (ABCD) va SA=a.Goi M,N,P
lan luot 14 trung diém cua SB, SC va SD . Tinh khoang cach gitra AM va NP

Loi giai

SA L (SBCD) nén S4 L BC

Ma BC L AB nén BC L (S4B)

Tam gidc SBC c6 MN Ia duong trung binh nén MN //BC, MN = %BC = %
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Suy ra: MN L(SAB) va MN 1 AM

Tam giac SCD c¢6 NP la duong trung binh nén NP //CD
MaMN//BC,BC 1L CD

Suy ra MN L NP
Véy d(AM ,NP)= MN :%

Céu 11: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD l1a hinh thang vuoéng tai 4 va D; 4B = AD =2a; CD=a
: 86 do goc nhj dién [S, BC, A] bang 60°. Goi / 1a trung diém cua canh AD . Biét hai mit phiang

(SBI ) va (S Cl ) cung vudng goc v6i mit phang (ABCD) . Tinh thé tich khdi chop S.4BCD theo
a.

Loi giai

(SBI) L(ABCD)

(SCI) L(ABCD) = SI L(ABCD)
(SBI)n(SCI)=SI

K¢ IH L BC(H € BC)

SI L(ABCD)=>SI 1L BC
= BC L(SIH)= BC L SH

Vay AHI 1a goc nhi dién [S,BC, 4] = AHI = 60°
S isep = %(AB +CD)- AD =3a’

AI:ID:%AD:a

1 5 1 a’
S,.=—AB-Al =d*,S,,, =—CD-ID=—
AIB 2 CID 2 2

3a’
= SBIC = SABCD _SAIB _SCID = 4
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Cau 12:

Goi M 1a trung diém cua AB

:>BM:%AB:a,CM:AD:2a:>BC:x/BM2+CM2 = a5

gy = 2 Sme _ 3av/s . ST = IH -tanSHI = 221
BC 5 5
1 3a°4/15

VS.ABCD = ESABCD ST = 5

Mot chan cot bang gang c6 dang hinh chép cut tir gidc déu co canh day 16n bang 2a, canh day

nho bang a, chiéu cao 4 =2a va ban kinh day phan tru réng bén trong bang %.

a) Tim goc phang nhi dién tao boi mat bén va mit day.

b) Tinh thé tich chan cot noi trén theo a.

Bl

I
|

t— -
I
|

Mo hinh hoé chan cot bang gang bang cut chop tir giac déu 4BCD- A'B'C'D' véi 0,0 1a taim
cua hai day. Vay AB=2a,A'B'=a,00' =2a.

Goi M, M’ 1an luot 1a trung diém cia CD,C'D’.

A'B'C'D' 1a hinh vuéng = O'M'" L C'D’

CDD'C’' 1a hinh thang can = MM' L C'D’

Vay MMO' 1a goc phang nhi dién giita mat bén va ddy nho, MMO 1a goc phang nhi dién giira
mat bén va day 1on.

Ké M'H 1L OM (H € OM )

OMM 'O' 1a hinh chir nhat

= OH=O'M'=%,OM =a,MH:OM—OH:%
MH
MH
= M'MO =75,96" = MM'O’ =180° — M'MO =104,04'

tan]\//I”M\O = 4

b) Dién tich day 16n 1a: S = AB* =4a’
Dién tich day bé 1a: S'= A'B* =a’
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14a’

Thé tich hinh chop cut 1a: V. = %h(S +SS7+57) = % 2a(4a2 1422 a* + az) -

7ra3

2
Thé tich hinh try rong 1a: V, = zR*h =7 - (%J 2a=

. 14
Thé tich chan cét la: V=V, -V, = (?—%j a.

Cau 13: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 canh bén AA'=a,day ABCD la hinh thoic6 AB=BD=a.
Hinh chiéu vudng goc cua A’ 1én mat day trung voi diém O 1a giao diém hai duong chéo cua
day. Tinh thé tich cua khbi hop.

Loi giai

AB=BD=AD=a = AABD déu = BAD = 60"

O 14 trung diém ciia BD = AO =ABT*/§ =§

AA' 1 (ABCD)=> AA' 1 AO
= A'0 = A4> - 4O’ =%

a*\3

2

a3

—_— . 4
VABCD-A’B’C'D’ - SABCD 40 4

S 5o = AB- AD-sinBAD =

Phin 2: Bai tip sach bai tap
A. TRAC NGHIEM
1. Trong khong gian, khang dinh nao sau ddy ding?
A. Cho hai du(‘)’ng, thang song song, dudng thang nao vudéng goc v4i dudng thang thir nhit thi cing vudng
gbc véi duong thang th hai.
B . Trong khong gian, hai duong thang phan biét ciing vudng goc véi dudng thir ba thi song song voi
nhau.
C. Hai duong thang phan biét vudng goc voi nhau thi chiing cit nhau.
D. Hai duong thing phan biét cing vudng goc v6i dudng thang thr ba thi vuéng goc véi nhau.
Loi giai
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Chgn A

2. Khang dinh nio sau day sai?

A.Néu duong thang d 1 () thi ¢ vudng géc v6i hai duong thing trong (a).

B . Néu dudng thang 4 vudng goc voi hai duong thang nam trong () thid 1 (a)-

C. Néu duodng thiang 4 vudng goc v6i hai duong thang cit nhau nim trong () thi 4 vudng goc voi bat
ki duong thing ndo nam trong (a).

D. Néu 4 1(a) va duong thing a/l/(a)thidla.

Loi gii
Chon B
3.Cho tar dién 4BCD.VE AH L (BCD). Biét A 1a tryc tim tam giac BCD . Khang dinh nio sau day
dang?
A. AB=CD. B. 4C =BD.
C.4B1CD. D.cb L BD.
Loi gii
Chon C

4. Cho hinh chép S4BCD cb day 4BCD 13 hinh vudng, canh bén S4 vudng goc voi day. Goi E,F lan
luot 14 hinh chiéu ciia 4 1én SB,SD. Khing dinh nao sau day sai?

A. SC L EF. B. SC L 4E.
C.SC L AF . D. sc 1L BC.

Loi giai
Chon D

5. Cho hinh chép S4BCD day la hinh vuong canh a , tdm 0. Canh bén S4 = 24 va vudng goc voi mat
phang ddy. Goi a 1 goc tao boi duong thang SC va mit phiang day. Khang dinh nio sau day dung?

A. =60, B. a=75.
C. tana =1. D. tana:x/i.

Loi giai
Chon D

6. Cho tir dién 4BCD c6 canh AB, BC, BD bang nhau va vuéng goc voi nhau timg d6i mot. Khing dinh

nao sau day dung?

A. Géc gitia AC va (BCD) 1a goc ACB.
B. Goc gilta AD va (ABC) la goc ADB.
C. Goc gitra AC va (4BD) 1a gbe ACB .
D. Goéc giita €D va (4BD) 1a goc CBD .

Loi giai
Chgn A
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7. Cho hinh chép S4BC c6 day 4BC latam giac vudng cantai 4 va AB = aN2 . Bibt s4 1 (ABC) va
SA4 = a Goc giira hai mit phing (SBC) va (4ABC) béng

A. 30°. B. 45. C. 60". D. 90°.
Loi gidi
Chon B
8. Hai mit phang phan biét cting vudng goc voi mit phang thir ba thi
A. Song song v&i nhau.
B. Trung nhau.
C. Khong song song véi nhau.
D. Hoic song song v&i nhau hoidc cit nhau theo giao tuyén vudng goc véi mit phing thir ba.
Loi giai
Chon D
9. Cho hinh lang try tam gidc déu 4BCA'B'C’ co tat ca cac canh bang @ . Khoang cach tir 4 dén mit
phang (4'BC) bang
g, 6 c. a3 p. L3
4 J7 4

Loi giai

A.

s

Chon C

10. Cho hinh chép S- ABCD c6 ddy 4BCD 1a hinh chit nhat, AB=2a,BC=a, mitbén S4B 1a tam
gidc déu va nam trong mit phing vudng goc voi ddy. Goi E 1a trung diém cia ¢p. Tinh theo a khoang
cach gitra hai duong thing BE va sC .

avl15
C. )
5

av30 a
A. .
10

3

B. .
2

Loi gidi
Chgn A
11. Cho hinh chép S4BCD c¢6 day 1a hinh chit nhat véi AB=2a,AD=a. Tam gidc SAB 1a tam gi4c can
tai § va nam trong mit phing vudng goc voi day. Goc giira mit phing (SBC) va (ABCD) bang 45°.
Khi d6 thé tich khéi chop s.4BCD 1a

3
A. £a3. B. Lo, C. 2. D. 247,
3 3 3
Loi giai
Chon D

12. Cho khéi chop SABCD c6 day 1a hinh chit nhat AB = a, AD = a~/3,S4 vudng goc véi day va SC tao
v6i mit phang (S48 ) mot goc 30°. Tinh thé tich ¥ ctia khdi chop da cho.

2a°/6 V6
AV = “3[. B.Vzaf. C.V=2J6a"" D.y= 3

Loi giai

Chgn A
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13. Cho lang try dimg ABCA'B'C’ c6 day tam giac 4BC vudngtai B,AB=2a, BC = a, A4’ = 2a-/3 .
Thé tich khéi lang tru 4BC - 4'B'C’ 1a
243 40’3

A. 4a°\3 . B. 24°\/3 . C. T D. T

Loi giai
Chon B
14. Goi v 1a thé tich cua hinh lap phuong ABCDA'B'C'D'. v, 1a thé tich cua tr dién 4'ABD . Hé thuc
nao sau
day la dung?
A. V =06V. B. V' =4),. C.V=3V. D. V=2),.
Loi giai
Chgn A
B. TU LUAN
1. Cho tir dién 04BC ¢6 OA4,0B,0C d6i mot vudng goc véi nhau. Goi A 14 hinh chiéu cia diém o
trén mit phang (4BC). Chirng minh rang:
a) BC L (O4H).

b) A latryc tdim clia » ABC .

0 LS S SR
OH®> 04°> OB* 0C*’

a)Tacé BCLOH,BC L OA,suyra BC L (04H).

b) Goi E=AHNBC,F=BHNAC.

Theo cauataco:BC L (AOH )= BC L AH = BC 1 AE.(1)
Chimg minh tuong tu ta ¢6: AC L (BOH )= AC L BF.(2)

Tu (1) va(2) = H latryc tdm tam gidc ABC .
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1 1
= +
OH? 04> OE?

OF* ~ 0}92 ’ olc2 @
Thay (4) vao (3) ta dugc ! ~ = 12 + 12 + 1 _.
OH” 04~ OB° 0OC
2. Cho tir dién 4BCD c6 hai mit phang (4BC) va (4BD) cung vudng goc véi (DBC). V& cac duong

c¢) Tam giac vuong 40E co:

-(3)

Tam gidc vuéng BOC co:

cao BE,DF cuatam giac BCD , dudng cao DK cua tam gidc ACD .
a) Chimg minh hai mit phiang (ABE) va (DFK ) cung vudng goc v6i (ADC) .
b) Goi 0 va H latryc tdim aBCD va s ACD . Ching minh OH vudng goc voi (4DC).

Loi giai

A

a) Tacod (ABC)n(ABD)=AB, (ABC) L (DBC),(ABD) L (DBC),
Suyra 4B L (DBC).
Taco: CD L BE,CD 1 AB= CD 1 (ABE).
Ma CD = (ACD) nén (ADC) L (4BE).(1)
Talaic6: DF L BC,DF 1L AB= DF 1 (ABC) = DF 1 AC.
Mat khac DK 1L AC nén AC L (DFK).
Ma AC < (ACD) nén(ADC) L (DFK).(2)
T (1) va (2) suyra (4BE) va (DFK ) cung vudng goc v6i (ADC) .
b) Tacé O 1a giao diém cua hai duong cao BE va DF,H 1a giao diém cta hai dudng cao AE va DK .
Tacod: (ABE) L (ADC),(DFK)L(ADC) va (ABE)n(DFK)=0H = OH 1(A4DC).
3. Cho hinh cfh(')p S-ABC c6 day 1a tam giac déu canh a . Hinh chiéu Vuf)f}g goc cua § trénqmét phing
(4BC) ladiém H thudc canh 4B sao cho HA =2HB . Goc gilta duong thang SC va mat phang (4BC)
bang 60°. Tinh khoang cach giira hai dudng thang s4 va BC theo a .
Loi giai
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Ap dung dinh i cosin trong 1 AHC :
CH? = AC? +AH2 ~2AC- AH -CAH

2
—a’+ 2a) 2.0 2% cos60° _E:CH:“ﬁ-l
3 3 9 3

Taco: SH L (4BC)= HC la hinh chiéu vudng goc ciia SC trén mit phang (4BC).

Suy ra (SC,(4BC)) =(SC,HC) =SCH =60( do SCH <90°).

o 5. a0l

Trong aSCH vudng tai H c6: SH =CH -tan60’ =

Dung hinh binh hanh 4CBD . Ta co6:

{ BC//AD

D (54D) BC//(S4D).

3

Nén d (BC,S4)=d(BC,(SAD))=d(B,(S4D))= Ear(br,(SAD))

Goi E latrung diém ctia 4D = BE L 4D .
Tu H ké HI //BE(I € AD)= HI 1 AD.

V& HK L SI(K € SI).

= AD 1 (SHI)=> AD L HK .

(4D L HI
a Co:
AD L SH

Suy ra HK L (s4D) hay d(H.(SAD))=HK .

. 2a a3
Trong a AHH vudng tai I ,tacd: HI = HA-sin60 —? £:T\/_
Trong ~SIH vudng tai H, ta co:
1 1 1 9 9 24
HK® HS® HI’ 2lda° 3a° 7d°
V42
:>HK:a12 ,
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aN42
.
4. Cho khéi chép tam gidc SABC c6 S4 1 (4BC), tam gidc 4BC c6 do dai 3 canh 1a

Tu (1), (2), (3) suy ra: d(BC,S4) =

AB=5a,BC=8a,AC="Ta, géc gitta SB va (4BC) la 45 . Tinh thé tich khdi chép S4BC.

Loi giai

AB+ AC+BC _

Taconwachuvi a4BC lap= 10a.

Dién tich a 4BC 1S _,,. =~/10a-5a-3a-2a =10/34".
Taco 54 1 (ABC) nén $4 | AB va SBA=(SB,(ABC))=45

Suy ra aS4B vudngtai 4 nén SA= AB =5 a.

1 1

, , 5043
Thé tich khdi chop $45C 14V e = SA"S. e = §5a-10\/§a2 :T*/—a%

5. Cho hinh ling tru dimg 4BCA'B'C' c6 ddy 4BC 13 tam giac vudng tai B . Biét AB =a, BC = a3,

goc gitta hai mit phang (C'4B) va (4BC) bang 60". Tinh V.m0

Loi giai
Al a o
N
N C'
AN
N\
N

N

) {AB LBC
Ta co:

= AB 1 (BCC')= AB LC'B.
AB 1 CC

Khi do:
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CB 1 AB,C'B 1 AB,(ABC)(C'4B) = 4B,
= ((ABC),(C'4B))=CBC' = 60

1 az\/g
2

S.ape = AB-BC = va CC' = BC-tan60" = 3a.

3a3\/§

2

A

Vay VABC-A’B’C’ = CC"SAABC =

6. Cho khdi lang try ding 4BCA'B'C’' ¢6 ddy ABC 1atam gidc cn vOi 4B = AC = a, BAC =120° , mat
phing (4B'C") tao v6i day mét goc 60°. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru di cho.

Loi giai

Do 44" 1 (4'B'C') nénké A'I L B'C'(IeB'C'").
Suy ra: ((AB'C'),(A'B'C")) = AIA=60'.
Xét AA'IB' : A'I = A'B'cosB'A'] = a-cos60" = % :

Suy ra: AA'= Al -tanA'IA =%-tan60° :%_
1 a3,
2

3
Khi d6: Ve pper = AA'-S 0 = AA' - AB-AC 5in1 20 = _3a

g
7. Cho hinh hop dimg ABCDA'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD 1a hinh thoi canh 24 . Mit phang (B'AC) tao véi

V3
2

1
_-a
2

day mot goc 30", khodng cach tir B dén mt phang (D'AC) bang %. Tinh thé tich khéi t dién 4CB'D’

Loi giai
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B' C'
FINS
) JARANERN ;
/ |\\\ )
/ | \ / "\\
/ | \/ N
/ \ ] N
/ = WV g o
! /:,.-—“‘8':-.\-‘
A
Goi O = AC n BD . Taco:
AC 1 BD
= AC L(BB'D)= AC L B'O.
AC L BB’

Khi d6: BO L 4C,B'O L AC,(ABCD)n(B'AC)= AC,

= ((B'AC),(4BCD))=(BO,0B')=B'OB=30'.

Dé thiy d (B,(D'AC))=d(D,(D'AC))==

AC L (BB'D'D)= (D'AC)L(BB'D'D)va (D'AC)n(BB'D'D)=D'0.
Tit D ké DH L D'O(H e DO).suyra d(D,(D'AC))= DH —%

AC L (BB'D'D)= (D'AC)L(BB'D'D)va (D'AC)n(BB'D'D)=D'0.

Tu D ké DH L D'O(H € DO),

suyra d (D,(D'AC))= DH=%

X¢ét aB'BO : tan30° = BB

XétapDO: =L L 4 1 L 4L opoa.
HD* OD* DD’ 4 3B'B* DD NE)

Goi: 1 = BI !

2
:>d(D’,(B’AC)):2d(B BAC)) =V sy = Wy

Ma 04 :\/ABZ—OB2 =\/4a2 —a’ =a3.
=S, 18c =25, 480 22'%'03'0/1 =a2\/§.

1 1 a 7 a’ 24°
Suyra: V,,. =—-BB-S .=t .g2J3=2 Va -
Y BABC 3 2ABC 3 \/g 3 Y Viesn
8. Mot thung dung rac c6 dang hinh chép cut tir giac déu. Pay va miéng thung c6 do dai 1an luot 13
60 cm Vva 120 c¢cm , canh bén cta thung dai 100 ¢m . Tinh thé tich cua thung.
Loi gidi
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Dl

Bl

Ké C'H L AC(H € AC).

V1202 +120°
2

Co OC = =602 ,0C =

2 2
—"60;60 —304/2.

—CH=0C'-0C =302

Ap dung cong thic V = g(S ++/SS" + S),

véih=CH =JCC? —CH? =/100* —(305/2)? =10J82 , § =120%, 5" = 60°
104/82
3

Tach: V = (1202 +120.60+602) —840004/82 ( cm3).
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CHUONG IX. XAC SUAT
BAI 1. BIEN CO GIAO VA QUY TAC NHAN XAC SUAT
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Bién c6 giao
Cho hai bién ¢b 4 va B. Bién ¢ “Ca 4 va B cung xay ra”, ki hiéu AB hoic AN B dugc goi la bién cé
giaocua Ava B.

A
B

Chii y: Tap hop mé ta bién ¢c6 AB 1 giao ctia hai tap hop mo ta bién cd 4 vabién cd B. Bién cd AB xay
ra khi va chi khi ca hai bién ¢ 4 va B xay ra.
2. Hai bién c6 xung khic

Hai bién ¢6 4 va B duogc goi 13 xung khdc néu A va B khong dong thoi xay ra.

®

L

Chii y: Hai bién ¢6 A4 va B 1a xung khic khi va chi khi ANB=0.

3. Bién cd doc 1ap

Hai bién c¢6 4 va B duoc goi la dc ldp néu xay ra hay khong xay ra cua bién cb nay khong lam anh hudng
td1 xac suat cua bién co kia.

Nhan xét: Néu hai bién ¢b 4 va B ddc 1ap thi A va B; A va B; A va B ciing doc 1ap.

4. Quy tic nhén xac suit ciia hai bién c¢6 doc lap

Néu hai bién cb 4 va B doc lap thi P(AB)=P(A4)P(B).

Chii y: Tir quy tic nhan xéc suét ta thiy, néu P(A4B)= P(A)P(B) thi hai bién cb 4 va B khong doc lap.

B. BAI TAP MAU

Bai 1. Hop thu nhét ch}ﬁza‘4 vién bi cﬁng loai dl’IQC danh sb 1an luot tir 1 dén 4. Hop thu hai chira 6 ,Vién,bi
cf{ng loai d}rqc danh so6 lan lu’(_)"E tr 1 dén 6. Lé’y ra’ngéu nhién tu: moi hop 1 vién bi. Qoi :4 la bién co “
Tong cac so ghi trén 2 vién bi bang 8”7, B 1a bién ¢0 “Tich cac s6 ghi trén 2 vién bi 1a so6 chan”.

a) Xéac dinh khong gian mau cua phép thir.

b) Hay tinh x4c suét ctia bién cb AB .
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¢) Tinh xé4c suét ctia bién ¢ A4 vabiéncd B.
d) 4 va B c6 12 hai bién cb doc 1ap khong?
e) Hiy tim mot bién c¢6 khac rdng, xung khic voi bién ¢6 4 nhung khong xung khic v6i bién c¢b B.
Loi giai

a) Khong gian mau cta phép thir 1a Q = {(i;j)‘i eN,1<i<4,1< /< 6} , trong d6 ki hiéu (7; /) 1a két qua
vién bi 1dy ra tir hop thtr nhat duoc danh s i, vién bi 14y ra tir hop thir hai dugc danh s ;.
b) SO phén tir ctia khong gian mau 1a n(Q)=4.6=24.
Khi d6 bién c6 AB = {(2;6);(4;4)} nén s6 két qua thuan loi cho 4B 1a n(A4B)=2.

. .2 AB
Xac sudt cua bién c6 4B la: P(AB)= M 2.1 .

n(Q) 24 12

c)Taco A= {(2;6);(3;5);(4;4)} nén sb két qua thuan loi cho 4 1a n(4)=3.

. . 2 A
X sudt cia bién o6 4 1a p(4)="A) 3 _L

n (Q) 24 8

Bién cb ddi cua bién c¢b B 1a B: “Tich cac sb ghi trén hai vién bi 1a sb 16”. Bién c¢6 B xay ra khi ca hai

vién bi lay ra déu ghi s 1¢. Do do, s6 két qua thuan lgi cho bién c6 B 1a n(B)=2.3=6.

, ., _ B
XAc suét ctia bién cd B 1a P(B): n( )ziz—.
n(Q) 24 4
Xéc suét cta bién cd Bla P(B):I—P(E):%.

d) Taco P(A)P(B)= =3i2' Suy ra P(AB)=# P(A)P(B) nén A va B khong 14 hai bién c6 doc lap.

13

84
e) Goi C 1a bién c¢b “Ca hai vién bi 1iy ra déu ghi s 2. Bién c¢6 C xung khic v6i 4 nhung khong xung
khac voi B.
Bai 2. Mc}t I}C)p cpﬁa 99 tAm thé cung loai C,quc danh s6 tir 1 fién ,99. @hon ra ngau nhién 1 thé tur hép. Goi
A la bién co “ SO ghi trén thé dugc chia hét cho 27, B 1a bién ¢6 “So ghi trén thé dugc chon chia hét cho
5”.
a) Binh ndi 4B 1a bién ¢ “Sé ghi trén thé dugc chon chia hét cho 10”. Binh néi nhu vy dung hay sai?
Tai sao?
b) Hai bién ¢6 4 va B ¢ doc 1ap khong? Tai sao?

Loi giai

a) Binh néi dung. Vi néu sb ghi trén thé vira chia hét cho 2, vira chia hét cho 5 khi va chi khi nd chia hét
cho 10.
b) Tur 1 dén 99 c6 49 s6 chia hét cho 2 nén xé4c suét cia bién cd 4 1a P(A) = %

Tur 1 dén 99 ¢6 19 sb chia hét cho 5 nén xéc suat ciia bién ¢6 B 1a P(B)= %

Tur 1 dén 99 c6 9 s chia hét cho 10 nén x4c suit cta bién cd 4B 1 P(AB) = % =—.
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Vay P(A)P(B)# P(AB).Do d6, hai bién cé 4 va B 1a khong doc 1ap.
Bai 3. Cho A va B 14 hai bién cb doc lap.
a) Biét P(4)=0,3 va P(B)=0,7. Hay tinh x4c suat cta céc bién c0 4B, AB va AB.
b) Biét P(4)=0,8 va P(A4B)=0,4.Hay tinh xac suét clia cdc bién c6 B, AB va AB.
Loi giai
a)Do A va B 1a hai bién c6 doc 1ap nén xdc sut ctia bién cd AB 1a: P(AB)=P(A4)P(B)=0,3.0,7=0,21

Vi A4 1a bién cb dbi cua 4 nén P(Z) =1-P(4)=0,7.Do 4 va B la hai bién ¢ doc 1ap nén xac suat

ctia bién ¢ AB1a P(4B)=P(4)P(B)=0,7.0,7=0,49.
Vi B labién c6 ddi cua B nén P(B)=1 =0,3.Do A va B 1a hai bién c¢b doc 1ap nén xac suét cia
bién ¢ 4Bla P(4B)=P(4)P(B ):0,7.0,3:0,21.

P(4B) 0,4

b) Do A va B 1a hai bién cb doc 1ap nén P(B) = P(4) 03

Vi 4 1a bién c6 ddi cia 4 nén P(A4)=1-P(4)=0,2. Do 4 va B la hai bién cb doc lap nén xéc suét
ctia bién ¢ AB1a P(4B)=P(4)P(B)=0,2.0,5=0,1.

Vi B labién c6 ddi cua B nén P(B)=1-P(B)=0,5.Do 4 va B lahai bién cb doc 14p nén x4c suét clia
bién ¢ 4ABla P(4B)=P(4)P(B)=0,2.0,5=0,1.

Bai 4. Minh gieo 1 hat dau va 1 hat ngd. Xac sudt ndy mam cua hat dau va hat ngd lan luot 14 0,7 va 0,6.
Biét rang sy ndy mam cua hai hat nay 1a doc 1ap. St dung so d6 hinh cay, tinh xéc suat cua cac bién co:

a) “ Ca2 hat déu nay mam”;

b) “ Ca hai hat déu khong nay mam”;

c¢) “ Hat ddu ndy mam, hat ngé khong ndy mam”.

Loi giai
Ta c¢6 so dd hinh cdy nhu sau:
Két qua Xac suit
Hat dau nay Hat ngd nay | Hat dau nay méam, hat ngd | 0,42
0,7 mam 0,6 mam nay mam
/ 0.4 Hat ngd | Hat dau nay mam, hat ngd | 0,28
’ khong  nay | khéng nay mam
mam
Hat dau Hat ngd nday | Hat dau khong nay mﬁm, 0,18
0,3 khong  mnay | o6 mam hat ngd nay mam
mam 0, Hat ngo6 | Hat dau khong nay mﬁm, 0,12
khong nay | hat ngd khong ndy mam
mam
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a) X4c sudt ca 2 hat déu nay mam 14 0,42.
b)Xac suit ca 2 hat déu khong nay mam 13 0,12.
¢) Xéc sudt hat ddu nay mam, hat ngd khéng nay mam 1a 0,28.
C. BAI TAP SACH BAI TAP
1. Mt hdp chira 4 but xanh, 1 bat den va 1 but do. Céc cay but c6 cung kich thudc Vé} khéi lugng. Chon ra
ngéu nhién 3 cay but tr hdp. Goi 4 1a bién "‘Cc') 1 cay but do trong 3 cay but dugc lay ra”. Goi B 1a bién
c0 “Co 1 cay but den trong 3 cay but duoc lay ra”.
a) Hiy tim mot bién c¢6 xung khic v6i bién ¢ A nhung khong xung khic véi bién cd B.
b) Tinh x4c suét ciia cac bién cb A,Bva AB .
Loi giai
a) ,BiéI,l ¢ “Lay ra dugc 1 but den va 2 but xanh” xung khic v6i bién ¢6 4 nhung khéng xung khic voi
biénco B.

ccz_

b) P(4)=P(B)= 0,5

6

AB 14 bién ¢ “Lay ra duoc 1 bat xanh, 1 bat den va 1 but do.

1,1~
Do dé P(4B)=5% _ 2.

C6
2. Hop thir nhat chira 4 vién bi xanh va 1 vién bi d6. Hop th&r 2 chtra 1 vién bi xanh va 3 vién bi do. Cac
vién bi ciing kich thudc va khéi lugng. LAy ra ngau nhién tir mdi hop 2 vién bi.
Goi A4 12 bién ¢b “Ca 2 vién bi léy ra tir hop thu nhét ¢ cung mau”’; B 1a bién ¢ “Ca 2 vién bi léy ratu
hop thir hai ¢6 cung mau”.
a) Minh néi 4B 1a bién cb “Trong 4 vién bi ldy ra c6 2 vién bi xanh, 2 vién bi d6”. Minh néi dang hay sai?
Tai sao?
b) So sanh P(A4B) véi P(A4)P(B).
¢) Hiy tim mot bién ¢6 khac réng, xung khéc voi ca bién cd 4 vabiéncd B.

Loi gidi

a) Minh noi sai vi néu ldy ra tir hop thir nhat 1 vién bi xanh, 1 vién bi do; ldy ra tir hop th hai 1 vién bi
xanh, 1 vién bi do thi trong 4 vién bi liy ra c6 2 vién bi xanh, 2 vién bi d6 nhung ca hai bién ¢6 4 va B
déu khong xay ra.

22 2 2 2,2
¢, G, =0,6; P(B)= (10 =0,5; P(4B)= G

=0,3.
cc? cc? C2C?

b) P(4)=

Vay P(A)P(B) = P(AB) .
¢) Goi C 1a bién cb “Léy ra tir mdi hop 1 vién bi xanh, 1 vién bi d6”. Bién ¢6 C xung khic véi ca hai bién
cO Ava B.
3. Mot hop chira 50 tam thé cuing loai dugc danh sO tir 1 dén 50. Chon ra ngau nhién 1 the tir hop. Goi 4
la bién c6 “So ghi trén thé dugc chon chia hét cho 4”, B 1a bién co “So6 ghi trén thé dugc chon chia hét cho
6”.
a) Giang ndi AB 13 bién cb “S6 ghi trén thé duge chon chia hét cho 24”. Giang n6i nhu vy dung hay sai?
Tai sao?
b) Hai bién ¢6 4 va B c6 doc 1ap khong? Tai sao?

Loi giai
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a) Giang noi sai vi néu 1y duogc thé ghi s6 12 thi ca hai bién ¢ 4 va B xdy ra nhung 12 khong chia hét
cho 24.

12

b) P(A)= s i

P(B)=1.

AB 14 bién ¢6 “Sé ghi trén thé duoc chon chia hét cho 12” nén P(AB)=—
Vi P(A4)P(B)# P(AB) nén A4 va B khong 1a hai bién c6 doc 1ap.
4. Cho A va B 14 hai bién cb doc lap.
a) Biét P(4)=0,4 va P(B)=0,1. Hay tinh xéc suét cta cic bién c 4B, AB va AB.
b) Biét P(A4)+P(B)=0,8 va P(AB)=0,16. Hay tinh x4c suit cta cac bién cd B, AB va AB.
Loi giai
a) P(4)=1-P(4)=0,6;P(B)=1-P(B)=0,9.
Do A va B 1a hai bién ¢6 doc 1ap nén P(AB)=P(A4)P(B ) 0,06.
Do A4 va B 14 hai bién cb doc 1ap nén P( B) P( ) =0,04.
Do A4 va B 14 hai bién cb doc 1ap nén P( ) P( ) ( ) 0,36.
b) P(A)+P(B)=0,8 va P(AB)=P(A)P(B)=0,16.Suyra P(4)=P(B)=0,4.
P(4)=1-P(4)=0,6;P(B)=1-P(B)=0.6.
Do 4 va B 14 hai bién c6 doc 1ap nén P(4B)=P(4)P(B)=0,24.
Do 4 va B 1a hai bién c6 doc lap nén P(4B)=P(4)P(B)=0,36.
5. Minh mua 2 bong dén. Theo mot két qua thdng ké, ti 18 bi hong trong nim dau st dung cta loai bong
dén Minh mua 13 23%. Tinh xéc suat ctia cac bién cb:
A: “Ca hai bong dén déu bi hong trong nim dau sir dung™;
B': “Ca hai bong dén déu khong bi hong trong nam dau sir dung”.
Loi giai
Do ti 1¢ bong bi hong trong nam dau sir dung 1a 23% nén xac suat 1 bong bi hong trong nam dau sir dung
1a 0,23.
P(A4)=0,23.0,23=0,0529; P(B)=(1-0,23)(1-0,23)=0,5929
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BAI 2. BIEN CO HOP VA QUY TAC CONG XAC SUAT
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Bién ¢6 hop
Cho hai bién ¢ 4 va B. Bién ¢b “ A hodc B xay ra”, ki hiéu 1a 4U B, dugc goi 1a bién co hop cua
Ava B.

Chii y: Bién ¢6 AU B xay ra khi c6 it nhit mot trong hai bién ¢cd 4 va B xay ra. Tap hop mo ta bién ¢
AU B 13 hop cua hai tap hop mo ta bién c6 4 va bién cd B.
2. Quy tiic cdng xac suit
Quy tdc cong cho hai bién c¢é xung khdc:
Cho hai bién c¢é xung khic 4 va B.Khid6 P(4UB)=P(4)+P(B)
Quy tdc cong cho hai bién cé bt ki:
Cho hai bién ¢6 4 va B.Khidé P(4UB)=P(A4)+P(B)-P(A4B).
B. BAI TAP MAU
Bai 1. Mot hop chira 4 vién bi xanh, 5 vién bi do va 3 vién bi vang c¢6 cung kich thude va khdi luong.
Chon ra ngau nhién 4 vién bi tir hop. Tinh xac suat ctia cac bién cb:
a) "Ca 4 vién bi 14y ra déu c6 cung mau";
b) "C6 it nhat 3 vién bi xanh trong 4 vién bi liy ra".
Loi giai
a) Goi A 1a bién ¢ "Ca 4 vién bi lay ra déu c6 cting mau xanh", B 1a bién ¢ "Ca 4 vién bi lay ra c6
cing mau d6". Vi chi ¢6 3 vién bi mau vang nén 4 U B 1a bién ¢b "Ca 4 vién bi lay ra c6 cing mau". Do
Y . ,C 2
A va B 1a hai bién c6 xung khic nén P(AUB)=P(A)+P(B)= C—j+—j =—.
C, C, 165
b) Goi C 14 bién ¢ "C6 3 vién bi xanh trong 4 vién iy ra". Khi 6 4 U C 1a bién cb "C6 it nhat 3 vién bi
xanh trong 4 vién bi ldy ra". Do 4 va C 14 hai bién ¢ xung khic nén
4 31
P(4uC)=P(A)+P(C)=C GG 1
¢, €, 15
Bai 2. Mai, Lan va 5 ban cing 16p xép thanh mot hang ngang theo thir tu ngiu nhién. Tinh x4c suét cia
bién ¢6 "C6 it nhat mot trong hai ban Mai va Lan dtmg ¢ dau hang".
Loi giai
S6 cach xép 7 ngudi thanh mot hang ngang 13 7 1.

Goi A 1a bién cb "Mai dtmg ¢ dau hang", B 13 bién c¢6 "Lan dtng ¢ dau hang".
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. 2 2 2:6! 2
X4c suat ctia bien co 4 1a P(A):—:?

. Va 2-6! 2
Xac suat ciia bien ¢6 B 1a P(B) R TS
Y Y S QT A S 250 1
Xéc suat cua bién co "Hai ban Lan va Mai ding & hai dau hang" 1a: P(AB)=7=E.
Xac suét cia bién c¢b "C6 it nhat mot trong hai ban Mai va Lan dimg ¢ déu hang"la:

2 2 1 11

P(AuUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=—+———=—.
(408)=P(4)+ P(8)-P(48)= 242 L]

Bai 3. Cho 4 va B 1a hai bién ¢ doc lap.
a) Biét P(4)=0,8 va P(A4B)=0,2. Tinh x4c suét clia bién c6 AU B.

b) Biét P(B)=0,3 va P(AUB)=0,6. Tinh x4c suat ciia bién cb A.

Loi giai
., P(AB
a) Do 4 va B 1a hai bién c0 doc 14p nén P(B) :% = g’z =0,25.

Xéc suat ciia bién ¢6 AU B 1a P(AUB)=P(A4)+P(B)-P(4B)=0,85.
b) Do P(4UB)=0,6 nén P(A4)+P(B)-P(A4B)=0,6.

Theo gia thiét ta c6 P(B)=0,3 nén P(A4)-P(4B)=0,3.

Do A va B la hai bién c6 doc 1ap nén P(AB)=P(A4)P(B)=0,3P(4).
Suyra 0,7P(A4)=0,3.

03 3
0,7 7°

Vay x4c suat ciia bién c6 4 1a P(A4)=

Bai 4. M6t nhom gém 8 hoc sinh nam va 12 hoc sinh nit. Chon ra ngau nhién 5 hoc sinh tir nhom. Sir
dung so dd hinh cay, hay tinh xéc suét ctia bién ¢b "C6 it nhét 3 hoc sinh nit trong 5 hoc sinh vira chon".

Loi giai

Ta c6 so do hinh cay:

nam 5 nir

Xéc suat cua bién co "Co it nhat 3 hoc sinh nir trong 5 hoc sinh vira chon" 1a

CLCy +CLC+CY, 682

Cs, 969

Bai 5. M6t hop chtra 20 tém thé cung ,loai’duqc danh s6 1an luot tir 1 dén 20. LAy ra ngau nhién dong thoi
2 thé tir hop. Tinh x4c suat cua cac bién co:

a) "Tong céac sb ghi trén 2 thé lay ra nho hon 4 hodc 16n hon 37 ";

b) "Tich cac sd ghi trén 2 thé Iy ra chia hét cho 6".

Loi giai
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a) Goi A 1a bién ¢ "Tdng cac sb ghi trén 2 thé nho hon 4". Bién ¢ A4 xay ra khi 2 thé dugc chon ghi s6

1 va 2. Do d6 P(A):LZ:L.
c, 190
Goi B 1a bién cb "Tong cac sb ghi trén 2 thé 16n hon 37 ". Bién ¢b B xay ra khi 2 thé duoc chon ghi sd
20 va 18 hodc 20 va 19. Do d6 P(B) :i2 :i.
C, 190
Do A4 va B 14 hai bién ¢ xung khic nén xéc suat ctia bién ¢d "Tong cac sb ghi trén 2 thé 14y ra nho hon
4 hodc I6n hon 371a P(4UB)=P(A)+P(B) =%.

b) Goi D 14 bién cb "Trong 2 thé 1iy ra c6 it nhat 1 thé ghi sb chia hét cho 6 ".
Do c6 3 thé chia hét cho 6 nén xéac suat ctia bién ¢ "Trong 2 thé lay ra khong c6 thé nao ghi s6 chia hét
cho 6 "la

o 2
P ( D) — C_127 - @
C, 95

A s I S \ - 27
Vay xac suat ciia bien ¢6 D 1a P(D)=1 —P(D) ==,
Goi E 1a bién cb "Tich cac sd ghi trén 2 thé 14y ra chia hét cho 6 nhung khéng c6 thé nao ghi sd chia hét
cho 6". Bién ¢6 E xay ra khi trong hai thé 1y ra c6 mot thé ghi sd chin nhung khong chia hét cho 3 (c6 7
thé nhu vdy) va thé con lai ghi sé chia hét cho 3 nhung khong chia hét cho 6 (c6 3 thé nhu vay).

73 21

Vay x4c suét clia bién ¢d E 1a P(E)= o 1%
20

Do D va E 1ahai bién c6 xung khac nén xac suat cua bién c¢o "Tich cac so ghi trén 2 thé lay ra chia hét
cho 6 "la

P(DUE)=P(D)+P(E)= ;_Z
C. BAI TAP SACH BAI TAP
1. Trqng mot cudc gap mat (,:é 63 do?n vién tham du, trong d6 c6 25 nguoi dén tir mién Béc, 19 nguoi dén
tur mién Nam va 19 nguodi dén tir mién Trung.
a) Qép ngau nhién 1 doan vién trong cudc gip mat, tinh xac suit cta bién cb "Poan vién duoc gip dén tir
mién Nam hoac mién Trung".
b) Gap ,ngﬁu nh‘ién 2 doan vién troqg cudc gép mit, tinh x4c sudt cta bién ¢ "Hai doan vién duoc gip
cung dén tr mién Bac hodc cung dén tir mién Nam".

Loi giai
19+19 38

63 63’

CL C% 651

a) b)

2. Mot tai chira 2 vién bi xanh, 5 vién bi dé va 3 vién bi vang c6 cung kich thudc va khéi luong. Chon ra
ngau nhién 3 vién bi tir thi. Tinh x4c suét ctia cac bién cb:

a) "Ca 3 vién bi lay ra déu c6 cung mau";

b) "C6 khong qua 1 vién bi xanh trong 3 vién bi lay ra";

¢) "Co diing hai mau trong 3 vién bi lay ra".

Loi giai
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<
Cio

G 162G 14
c, 120°

+

a) =—.
3 3

¢, C, 15

c) Goi 4 la bién c6 "C6 ding hai mau trong 3 vién bi lay ra". Bién c6 doi cua bién c6 4 1a bién co

BUC véi B labién cd "Ca 3 bi lay ra déu c6 cung mau" va C 1a bién cd " 3 vién bi lay ra c6 di ca 3

11 1
au". Taco P(B)=—;;P(C)=—.
mau". Ta co P(B) 20 (C) J
Do B va C la hai bién c6 xung khic nén P(BUC)=P(B)+P(C)=%.
41 79
Viy P(d)=1-— ="
ay PA)=1-150 =120

3. Thanh c6 4 tAm thé duoc danh s6 1,3,4,7 . Thanh lay ra 3 trong 4 thé va xép chung thanh mot hang
ngang mot cach ngau nhién dé tao thanh mot sd ¢6 3 chit s6. Tinh x4c suit ctia bién c¢d 4 : "S tao thanh
chia hét cho 2 hoac 3 ".

Loi giai
S4 céac b ¢o 3 chir sd ¢6 thé tao thanh 1a 24 sb.
Goi B la bién cb "Sé tao thanh chia hét cho 2 .

Bién c¢6 B xay ra khi chit s6 hang don vi cta s6 tao thanh 1a 4.

C6 thé xép duge 3.2 =6 s chia hét cho 2. Do d6 P(B) =2—64.
Goi C la bién ¢6 "S6 tao thanh chia hét cho 3 ". Bién ¢ C xay ra khi 3 chir s6 cua sb tao thanh 1a 1;4:7 .
C6 thé xép duge 3.2=6 s chia hét cho 3. Do d6 P(C)= 2—64

4.Cho A va B 1a hai bién ¢ doc lap v6i nhau.

a) Biét P(A4)=0,4 va P(ZB) =0,3. Tinh x4c suét cua cac biéncd B va AUB.

b) Biét P(4B)=0,4 va P(4uB)=0,9. Tinh xdc sudt cia cic bién c6 4,B va AB.
Loi gidi

a) Ta co: P(4)=1-P(4)=0,6.

Do 4 va B ladoc lap nén P(B)=——"=0,5.

Do A4 va B ladoc lapnén P(AUB)=P(A)+P(B)-P(4AB)=P(A)+P(B)-P(4)P(B)=0,7.
b) P(A4)=0,5P(B)=0,8P(4AB)=0,4.

5. Mot I}ép chura 10 qua bong xanh va 10 qua béqg do co6 kich thude va }(héi lu(_)'pg qhu: nhau. L’éy ra ngau
nhién dong thoi 5 qua bong th, hop. Str dung so do hinh cay, tinh xac suat cua bién c6 "C¢ it nhat 3 qua
bong xanh trong 5 qué bong lay ra".

Loi giai
So d hinh céy:

3 bong xa ong xanh 5 bong|xanh
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2bong doé 1bong do
C130 C120 Cl4 0 Cll 0 ClSO
6. Chau gieo mdt con xuc xdc can dbi va dong cht lién tiép cho dén khi xuét hién mit 6 chim thi dimg

lai. Str dung so do hinh céy, tinh xac suat ciia bién ¢6 "Chau phai gieo khong qua 3 1an dé xuat hién mit 6
cham".

Loi giai
1 5
6 6
6 cham <5chdm
I 1 3>
| ; :
I 6 chAm <5 chim
| | PN 5
| [ 1 =
| | 6 .
l I 6 chdm <5 chim
|
S6 lan gieo | lan 2 lan 3'lan > 4 Zgém
5\
2
1 5 1 5\" 1 (—)
Xéc suat - e/ en ( . 6
acsua 6 '3 6_) 6 g

Xéc suat cua bién co "Chau phai gieo khong qué 3 1an dé xuat hi¢n mat 6 cham" 1a

1 51 (5)2 1 91
.4 = N —
6 66 \6) 6 216

7. Trong mat tro choi, Duong chon ra 5 s6 tir 100 s tu nhién dau tién. Sau do, ngudi ta chon ra ngau
nhién 3 s6 may man tir 100 sd tu nhién dau tién d6. Tinh xac suat ciia cac bién cd:
A : "Khong c6 s6 may man nao trong 5 sé Duong di chon";
B:"Co dang 1 sb may man trong 5 s6 Duong dé chon".
Loi gidi

Bién c¢6 A xay ra khi 3 s may man nam trong 95 s6 ma Duong khong chon.

: oy C,
Do d6, xac sudt cua bien co 4 1a P(A)=—2-~0,856.

100

Bién c¢6 B xay ra khi trong 3 s6 may mén, co 1 s Duong da chon, 2 s6 con lai ndm trong 95 s6 ma
Duong khong chon.

. . 2 C.C:
Do d6, xac sudt cua bien co B 1a P(B)=—3"=0,138.

3
100

8. Mot hop chura 3 qua b(')ng’xar‘lh va mot §6 qua bgng (/ié C(:) cung kich thudc va khéi/lut(jn‘g. Lay ra pgﬁu

nhién 2 qua bong tir hop. Biét rang xac suat cia bién c6 "Lay dugc 2 qua bong dé" gap 5 1an xac suat cia

bién cd "Lay duogc 2 qua bong xanh". Tinh xé&c suat cua bién c6 "Lay dugc 2 qua bong ¢6 cung mau".
Loi gidi

Goi n 1a s6 bong do co trong hop. Khi do, tong sd bong c6 trong hop 1a n+3.

2

3
2
n+3

Xéc suét 1y duoc 2 qua bong xanh 1a:
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2

n
2
n+3

Xac suét 1y duoc 2 qua bong do 1a:

2 2
‘ ‘ -1
Theo d& bai, ta c6 Theo dé bai, ta c6: ~1 = 5.5 PG
C? C? 2

n+3 n+3

Do n 13 sb ty nhién nén n=6.
¢ Cc coco1
> + 2 N

n+3 n+3

Do do, xac suat cua bién co "Ca 2 qua bong lay ra déu c6 cung mau" 1a

=—+—"2=—,
c Co2
9. Gieo ngiu nhién 3 con xuc xdc can dbi va dong chat. Tinh xac sudt ctia bién ¢b 4 : "Tich sé chdm xuét
hién trén mdi con xuc xic chia hét cho 15 ".
Loi giai
Goi B la bién ¢6 "Tich sb chdm xudt hién trén mdi con xtic xic khong chia hét cho 5", C 1a bién cd
"Tich s6 chim xuat hién trén mdi con xuc xic khong chia hét cho 3 "

Khi @6, 4 la bién c6 doi cua biénco BuUC.

, s\' (4Y (3) 3
Taco P(BUC)=P(B)+P(C)-P(BC)=|=| +|=| -| = | ==.
6 6 6 4
Do d6, x4c suét ctia bién ¢ A4 : "Tich sd chdm xuét hién trén mdi con xtic xac chia hét cho 15 "la:

3 1
P(4)=1-P(BUC) =1-7=7
10. Mot hop chira 40 téqn thé cung loai dugc danh sO lan luot tir 1 dén 40. Lay ra ngau nhién dong thoi hai
the tir hop. Tinh xac suat cta céac bién co:
a) "Tong cac sb ghi trén 2 thé 1dy ra nho hon 4 hodc 16n hon 76 ;
b) "Tich cac sb ghi trén 2 thé 13y ra chia hét cho 10 .

Loi gidi

a) Goi A 1a bién ¢ "Tdong cac sb ghi trén 2 thé 1iy ra nhoé hon 4 hodc 16n hon 76 ". Goi 4 1a bién cb
"Tong cac sb ghi trén 2 thé 1y ra nho hon 4 ", 4, 1a bién ¢ "Tong céc sb ghi trén 2 thé ldy ra 16n hon 76

Khi d6, taco A=A, U A,.

Bién ¢ 4, xdy ra khi 2 tdm thé dugc chon ghi s 1 va 2. Do dé P(4,)= CLZ
40
Bién c6 4, xdy ra khi 2 tim thé dugc chon ghi s6 (37;40),(38;40),(39;40) hodc (38;39). Do do,
4

P(4)=—

(142 ) (jjb

\ VL1 A A £ 1

Do 4, va A, 1a hai bién c6 xung khac nén: P(A4)=P(4, U 4,)=P(4)+P(4,)= 56

b) Tir 1 dén 40 c6 8 s6 chia hét cho 5;20 sb chia hét cho 2 va 4 s6 chia hét cho 10. Goi B 14 bién ¢
"Tich cac s6 ghi trén 2 thé 1dy ra chia hét cho 10 ",

Goi B, 1a bién cd "Tich céc sb ghi trén 2 thé 1y ra khong chia hét cho 5", B, 1a bién cd "Tich cac sb ghi
trén 2 thé lay ra khong chia hét cho 2 .

Khi d6, B 1a bién co doi cia bién c6 B, U B, .
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: Cy, Gy Ci 283
TacoP(B,UB,)=P(B)+P(B,)-P(BB,)= 0322 + C22° - Cl; = 390"
40 40 40

107

Do 6, xé4c suat bién c6 B "Tich céc s6 ghi trén hai thé chia hét cho 10" 1a P(B)=1-P(B,UB,)= 390"
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BAI TAP CUOI CHUONG IX

PHAN 1: BAI TAP SACH GIAO KHOA

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

CAU HOI TRAC NGHIEM
Gi§0 2’ con xuc xic can déi yé d@)ng ,chét: Goi A 1a bién ¢b "Tich s6 chAm xuét hién 1a sd 1&".
Bién c0 nao sau day xung khac voi bién co A4 ?
A. "Xuét hién hai mat co cung s6 cham".
B. "Tong s cham xuét hién 1a s6 1&".
C. "Xuét hién it nhat mot mit c6 s cham 1a s6 1¢".
D. "Xuét hién hai mat c6 s6 chdm khac nhau".
Loi giai
Chon B
Cho A va B la hai bién cb doc 1ap. Biét P(4)=0,4 va P(B)=0,5. X4c suat cua bién co
AUB la
A.09. B. 0,7. C.0,5. D. 0,2.
Loi giai
Chon B
P(AUB)=P(A)+P(B)-P(4B)=0,7

Gieo 2 con xuc xac can doi va dong chat. Xac suat cua bién co "Tong s6 cham xuat hién trén
hai con xtic xac chia hét cho 5 " la

A B. L. c. .. D. 2.
36 6 36 9
Loi giai
Chon C

Keét qué thuan lgi cho bién c6 "Tong s6 cham xuat hién trén hai con xuc xac 1a 5" 1a: 4
Keét qua thuan lgi cho bién c6 "Tong so6 cham xuat hién trén hai con xuc xac la 10" 1a: 3

Keét qua thuan lgi cho bién c6 "Tong s6 cham xuat hién trén hai con xuc xac chia hét cho 5" 1a:
3+4=7

Ie A 5 < A A A A A A ‘A A . , M . A \ 7
Xac suat cua bién co "Tong s6 cham xuat hi¢n trén hai con xtc xac chia hét cho 5" la: 6

Lay ra ngau nhién 2 qua bong tir mot hop chira 5 qua bong xanh va 4 qua bong do co kich
thude va khoi lugng nhu nhau. Xéc suit caa bién ¢6 "Hai bong ldy ra c6 cing mau" 1a

AL B. 2. c.t D.>.
9 9 9 9
Loi giai
Chon C
. 2 . ; C?
A 1a bien co "Hai qua bong lay ra déu ¢ mau xanh", P(4)=—>
9
_G

B 1 bién cb "Hai qua bong ldy ra déu c6 mau do", P(B) =—

9

AU B la bién co "Hai bong lay ra cé cung mau". A va B xung khac nén:
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P(AuB)=P(A)+P(B):g

Cau 5: Chon ngau nhién 2 dinh cia mot hinh bat giac déu noi tiép trong duong tron tim O ban kinh R

. Xéc suét dé khoang cach gifia hai dinh d6 bing Rv/2 1a

A2 B.2. c.2 D. 2.
7 7 7 56
Loi giai
Chon A

Dé khodng céch gifra hai diém d6 1a R/2 thi giita hai dinh d6 ¢6 1 dinh Xéc suét cua bién cb
dola: > =2
8

BAI TAP TU LUAN
Cau6: Cho A va B 1a hai bién cb thod man P(4)=0,5; P(B)=0,7 va P(4UB)=0,8.
a) Tinh x4c sudt ciia cac bién c6 AB, AB va AB.
b) Hai bién c6 4 va B c6 doc lap hay khong?
Loi giai
a) P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB).SuyraP(AB)=0,4
P(4B)=P(B)-P(4B)=0,7-0,4=0,3
P(A4B)=1-P(4UB)=0,2
b) Vi P(4B)# P(4)-P(B) nén A va B khong doc lap

Cau7: Vétinh 4 lan luot truyén mot tin dén vé tinh B cho dén khi vé tinh B phan hoi 1a d3 nhan duoc.
Biéct kha nang v¢ tinh B phan hoi da nhan dugc tin & moéi lan 4 guii 1a doc 1ap véi nhau va xac
suat phan hoi moi lan déu 1a0,4 . Str dung so do hinh cay, tinh xac suat v¢ tinh 4 phai gui tin
khong qua 3 lan.

Loi giai
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Cau 8:

Két qui Xie suft
Vi tnh B Vé tinh B phin hoi sau 04
phén hé: 83 1 lan gin tin
04
nhin duoc
Vé tinh B phin hé: sau 024
Vétnh B 2 thn gbi tin
04/ phin héi di
0.6\| Vetnn B khdag nhia Swoc ,
phin hés Vé tink B V#é uah B phaa ho: sav 0,144
0 0.4/ ohin néi 3 lin gin tin
Vé tnh B khéng
phin hos Vé tnh B khéng phin 0216
0.6 V4 tinh B khing i sau 3 lin g tin

phia héi
Nhin vao so d6 ta thiy xac suét vé tinh A phai giri tin khong qua 3 1an la:
0,4 + 0,24 + 0,144 = 0,784
Gieo 2 con xuc xdc can ddi va dong chit. Tinh xac sudt cta bién c¢b "Tich sb chim xuét hién
trén hai con xtic xic chia hét cho 6.
Loi giai

Goi A 1a bién ¢b "Tich s6 chAm xuat hién trén hai con xtc xic chia hét cho 6".
A={(1;6);(2:6):(3;6);(4:6):(5:6);(6:1);(6:2);(6:3);(6:4):(6:5);(6:6)

n(Ad) 1
= n(A):15:>P(A)=ﬁ=—5=i

n(Q) 36 12
Mot hop ¢6 5 qua bong xanh, 6 qua bong d6 va 4 qua bong vang co kich thude va khéi luong
nhu nhau. Chon ra ngiu nhién tir hop 4 qua bong. Tinh xac sudt cia cac bién cb:
A:"Ca 4 qua bong ldy ra co cling mau";
B:"Trong 4 bong ldy ra c6 da ca 3 mau".

Loi giai

Chon ngau nhién tir hop 4 qua bong trong tong sé 15 qua bong cd C/, =1365 cach.
=>n (Q) =1365
Goi 4, 1a bién c¢b "Ca 4 qua bong 1ay ra déu c6 cing mau xanh", 4, 1a bién c¢6 "Ca 4 qua bong
14y ra déu c6 cing mau do", 4, 1a bién ¢ "Ca 4 qua bong 13y ra déu c6 ciing mau vang".
Vay A=4UA,04, la bién cb "Ca 4 qua bong lay ra c6 ciing mau".
Chon ngau nhién tir hop 4 qua bong trong tong sb 5 qua bong xanh co CZ =5 céch.
n(4) s 1

= n(4)=5=PA)=2 o) 1365 " 273

Chon ngau nhién tir hop 4 qua bong trong tong s6 6 qua bong do co C} =15 cach.

n(Az): 15 _ 1
n(Q) 1365 91

=n(4,)=15= P(4,)=

Chon ngau nhién tir hop 4 qua bong trong tong s6 4 qua bong vang cd C; =1 cach.
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Cau 10:

Cau 11:

=n(4)=1=P(4)= ’:1((?23)) :ﬁ
:P(A)=P(A1)+P(Az)+P(A3):é

Goi B, 1a bién ¢ "Léy ra 2 béng xanh, 1 bong do, 1 bong vang", B, 1a bién ¢ "Ly ra 1 bong
xanh, 2 bong do, 1 bong vang”, B, 1a bién ¢ "Léy ra 1 bong xanh, 1 bong do, 2 bong vang".
Vay B=B,UB,UB, la bién cb "Trong 4 bong 14y ra c6 di ca 3 mau".

Chon ngau nhién tir hop 2 qua bong trong tong s6 5 qua bong xanh ¢ C? =10 céch.

Chon ngau nhién tir hop 1 qua bong trong tong s6 6 qua bong do co 6 cach.

Chon ngau nhién tir hop 1 qua bong trong tong s6 4 qua bong vang cb 4 cach.

= n(Bl):10.6.4=240:>P(BJ:%:%:%

Chon ngau nhién tir hop 1 qua bong trong tong s6 5 qua bong xanh ¢ 5 cach.
Chon ngéu nhién tir hop 2 quéa bong trong tong s6 6 qua bong do co C; =15 cach.
Chon ngu nhién tir hop 1 qua bong trong tong s6 4 qua bong vang cb 4 cach.

= n(Bz)=5.15.4:3OO:>P(B2)=%:%:£

Chon ngau nhién tir hop 1 qua bong trong tong s6 5 qua bong xanh ¢o 5 cach.
Chon ngau nhién tir hop 1 qua bong trong tong sd 6 qua bong do co 6 cach.

Chon ngau nhién tir hop 2 qua bong trong tong s6 4 qua bong vang cd C; =6 cach.

n(B) 180 12

n(Q) 1365 91
48

= P(B)= P(Bl)+P(Bz)+P(B3)=a

Cuong, Trong va 6 ban nit xép ngau nhién thanh mot hang ngang dé chup anh. Tinh xac suat

ctia bién ¢ "C6 it nhat mot trong hai ban Cudng va Trong dimg & dau hang".

= n(B,)=5.6.6=180= P(B,)=

Loi giai
A 1a bién ¢6 "Cudng dimg dau hang", P(4)= 6!'7?; :%
B 14 bién ¢b "Trong dung du hang", P(B) = 6!'7?; —%
AB 1a bién ¢ "Trong va Cuong cing dimg dau hang" P(AB) = % = %
AU B 13 bién ¢b "C6 it nhat mot trong hai ban Cudng va Trong dl'rn.g & dau hang"
P(AUB)=P(4)+ P(B)-P(4)-P(B) =

Chon ngiu nhién 3 trong sé 24 dinh ctia mot da giac déu 24 canh. Tinh x4c suét ciia bién cd "
3 dinh dugc chon 1a 3 dinh cua mét tam gidc can hodc mot tam giadc vuong".

Loi giai
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Cau 12:

Chon ngau nhién 3 trong s 24 dinh ctia mét da giac déu 24 canh c6 Ci, = 2024
= n(Q)=2024
Goi A 1a bién c¢b: "3 dinh dugc chon 14 3 dinh ctia mot tam giac can", B la bién ¢b "3 dinh
duoc chon 1a 3 dinh cua mdt tam giac vuong".
Vay 4B la bién ¢b "3 dinh duoc chon 1a 3 dinh ciia mot tam giac vuong can", AU B 1a bién cd
"3 dinh dugc chon 1a 3 dinh cua mét tam giac can hodc mot tam giadc vuong".
Goi (O) 1a duong tron ngoai tiép da giac déu.
M&i tam gidc vudng ¢ 3 dinh 1a 3 dinh cta da giac thi canh huyén cua tam giac vudng phai 1a
duong kinh ciia (O), do do6 ta c6 12 cach chon duong kinh.
V&i mdi cach chon duong kinh, ta c6 22 cach chon dinh goc vudng (22 dinh con lai cuia da
giac)
Viy sb tam gidc vudng thoa man diéu kién la: 12.22 = 264 (tam giac).
n(4d) 264
2n(A)=264:>P(A):Q:L:i
n (Q) 2024 23
Mobi tam giac can c6 3 dinh 1a 3 dinh cta da giac thi duong cao cua tam gidc can phai 1a duong
kinh cia (O).
Vé6i m&i mot dinh trén (0), ta c6 10 cach tao ra tam gidc can (khong la tam gidc déu).
Vay s6 tam giac can (khong 1a tam giac déu) thoa man didu kién 1a: 10.24 = 240 (tam giac).

S6 tam giac déu c6 3 dinh nim trén (0) la: 24:3 =8 (tam giac).

n

(B) _ 248 31
n(Q) 2024 253

= n(B)=240+8=248= P(B)=

C6 12 céach chon duong kinh.
Véi mbi cach chon dudng kinh, ta ¢ 2 cach chon dinh goc vudng dé tao thanh tam giac vudéng
can. Vay s6 tam giac vudng can théa man diéu kién 1a: 12.2 =24 (tam giac).
AB
o n(AB) =24 p(ap)-"AB)_ 24 _ 3
n (Q) 2024 253
= P(AUB)=P(4)+P(B)-P(4B) =+t - Ol
23 253 253 253
Chon ngau nhién mot sb tir tap hop cac s6 tu nhién c6 3 chit s6. Tinh x4c suit cta cc bién cd:
A:"Sb duge chon chia hét cho 2 hodc 7";

B :"S0 dugc chon c6 tong cac chir so 1a so chan".

Loi giai

S6 céc sb tu nhién 6 3 chit sé chia hét cho 2 1a: 450

S& céc sb tu nhién ¢6 3 chir sd chia hét cho 7 1a: 128
P(A): 450 N 128 450 ' 128 _ 257
900 900 900 900 450

So cac s0 tu nhién ¢6 3 chir sO déu 1a s6 chan la: 100

SO cac s tu nhién ¢d 1 chit s6 chan, 2 chir s6 1¢ 1a: 100
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p( B) = @ + @ = %
900 900 9
Céu 13: Cho hai gidng ca kiém mét den thuan chung va mat do thuan ching giao phdi v6i nhau duoc Fl
toan ca kiém mat den. Lai cho c4 F1 giao phdi voi nhau duoc mot dan ¢4 con méi. Chon ra ngu
nhién 2 con trong dan ca con méi. Udc luong xdc suit ctia bién cb "C6 it nhat 1 con ca mét den
trong 2 con ca do".

Loi giai
Goi A4 labién co: "Co 1 con ca mat den", B la bién ¢6 "Co6 2 con cd mat den".

Viy AU B 13 bién ¢ "C6 it nhat 1 con ca mat den trong 2 con ca do".

, A Y ’ < \ 3 , A ;1N y < 5 1N 1
Xac suat con ca la cd mat den la 2 Xac suat con ca la ca mat do la 7

Lp(a)=2 o3 pg) 330
4.4 16 4.4 16
Vi hai bién c6 4 va B xung khéc nén P(AuB)=P(A)+P(B):%+%=%.

PHAN 2: BAI TAP SACH BAI TAP

A. TRAC NGHIEM

Str dung dir kién sau dé tra 101 cac cau 1,2.

Mot 16p hoc g6m 50 ban, trong d6 c6 20 ban thich choi bong da, 28 ban thich choi bong 16 va 8 ban thich
choi ca hai mén. Gdp ngau nhién 1 hoc sinh trong 16p.

1. X4c suit cta bién ¢6 "Ban duge gap thich choi bong da hodc bong ro" 1a

A. 0,16. B. 0,96. C. 0,48. D. 0,8.
Loi giai
Chon D
2. X4c suit cua bién cd "Ban duoc gip thich choi bong da nhung khong thich choi bong rd" 1a
A. 0,24 B. 0,12. C.04. D. 0,16.
Loi giai
Chon A

Str dung dir kién sau dé tra 101 cac cau 3, 4.

Mot hop dung 10 vién bi dé duoc danh s tir 1 dén 10 va 15 vién bi xanh dugc danh sb tir 1 dén 15. Cac
vién bi c6 cung kich thudc va khéi lugng. Liy ra ngau nhién 1 vién bi tir trong hop. Goi 4 1a bién ¢
"Vién bi ldy ra c6 mau do", B 1a bién ¢ "Vién bi lay ra ghi s6 chan".

3. Xac suat cua bién cd6 4B 1la

A. 0,28. B.0,2. C.04. D. 0,48.
Loi giai

Chon B

4. Xéc suét cia bién cd AUB 1a

A. 04, B. 0,88. C. 0,48. D. 0,68.
Loi giai

Chon D

Str dung dir kién sau d¢ tra 101 cac cau 5, 6.
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Xac suét thuc hién thanh cong mot thi nghiém 1a 0,7. Thuc hién thi nghiém do 2 lan lién tiép mot cach
doc l1ap véi nhau.

5. X4c suit cua bién ¢ "Ca 2 1an thi nghiém déu thanh cong" 1a

A.0,7. B.0.21. C. 0,49. D. 1,4.
Loi giai
Chon C
6. X4c suét ctia bién c¢b "Lan thir nhat thi nghiém thét bai, 1an thir hai thi nghiém thanh cong" 1a:
A.0,21. B. 0,09. C. 1. D. 0,42.
Loi giai
Chgn A

Str dung dir kién sau dé tra 101 cac cau 7.8.
Cho A va B la hai bién b doc lap. Biét P(4)=0,4 va P(4B)=0,2.

7. Xac suat cuabiénco B la

A.0,5. B. 0,6. C.0,7. D. 0,8.
Loi giai

Chon A

8. X4c suit cia bién cd 4UB 1a

A. 0.6. B.0,7. C.0,8. D. 0,9.
Loi giai

Chon B

Sir dung dit kién sau dé tra 16i céc cau 9,10.

Mot hop chira 5 vién bi xanh va mot s6 Viél} bi’tr?’mg c6 cung kich thudc va khéi luong. Biét rang néu

chon ngau nhién 1 vién bi tir hdp thi xac suat lay dugc vién bi xanh 1a 0,25.

9. Néu ldy ra 1 vién bi tir hop thi x4c suat ctia bién ¢ "Ly duoc 1 vién bi trang" 1a

A. 0,25. B.0,5. C. 0,75. D. 0,95.
Loi giai

Chon C

10. S4 vién bi trang trong hop 1a

A. 20. B. 15. C.4. D. 1.
Loi giai

Chon B

B. TU LUAN

1. Chon ngau nhién mot soO ty nhién c6 4 chir s6. Tinh xac suat ciia bién c6 A4 : "S6 dugc chon chia hét
cho 2 hoac9".

Loi gidi
4 A A A . A - \ 5
Xac suat cua bién cO 4: "SO0 duogc chon chia hét cho 2 hoac 9 " la: 5

2. Trong mot tro choi, Trong chon ngau nhién 5 sé trong 20 sb tir 1 dén 20, Thuy ciing chon ra ngiu nhién
5 56 trong 20 s d6. Tinh xéc suat cta cac bién cb
A : "Trong va Thuy déu chonsd 1";

B : "Trong va Thuy khéng chon dugc s6 nao gidng nhau".
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Loi giai
1001
5168
3.’ Bén ban An, Binh, Chau, Duong dl’;ng ngau nhién th:'élnh mot hang ngang Qé chup anh. ,Goi ’A 13 bién
cd "An ding canh Binh", B 1a bién c¢0 "Chau dung ¢ dau hang". Tinh x4c suat cta cac bién cO 4B va
AUB.

a) P(A) ; b)

Loi giai

1

P(4)=:P(B)= :

1
—;P(AB) =
2’ ( )

2
;P(AUB)==

3 ( ) 3’

4.Cho 4 va B 13 hai bién c¢6 doc lap.

a) Biét P(4)=0,8 va P(A4B)=0,2. Tinh x4c suét clia bién c6 AU B.

b) Biét P(B)=0,3 va P(AUB)=0,6. Tinh xc suat ciia bién ¢ 4.
Loi giai
a) Xac suat ctia bién c6 AU B 1a: 0,85; b) Xac suét cua bién ¢ A la: % .

5. Mot hop dung 10 tAm thé mau tréng duoc danh sb tir 1 dén 10 va 5 tAm thé mau xanh duoc danh sb tir
1 dén
5. Céc tim thé co cung kich thude va khdi lugng. Rat ra ngau nhién 2 tAm thé tir trong hop. Tinh xac suat
cua cac bién co:
a) "Hai thé ldy ra c6 cing mau".
b) "C6 it nhat 1 thé mau tring va ghi s chin trong hai thé 13y ra".

Loi giai

a)— )—

6. Ti 1& chuyén bay tir Ha Noi vao Can Tho bi cham gid 1 5%. Ti 1 chuyén bay tir Can Tho vé Ha Noi
bi cham gio 1a 3% . Thao bay tir H4 Noi vao Can Tho va bay trd lai Ha Noi sau mét thang. Biét rang kha
najlng bi chdm gi¢ cia hai chuyén bay dé 1a doc 1ap véi nhau. Tinh xac suat ctia bien c6 "Hai chuyén bay
déu khong bi cham gio".

Loi giai
Xac suét ctia bién c¢b "Hai chuyén bay déu khong bi cham gio" 13: 0,9215
7. Mot hop chira 1 vién bi xanh va mot sb V’ién’bi trang c6 cung kich thude va khdi lugng. Biét ring néu
chon ngég nhién 2 vién bi tir hdp thi xac suat lay dugc 2 bi cung mau la 0,6. Hoi trong hop c6 bao nhiéu
vién bi trang?

Loi giai
Trong hdp c6 bao nhiéu vién bi tring 1a: 4

8. Mot nhom hoc sinh gom 4 ban nit va mgt s6 ban nam. Chon ra ngﬁu nhién 2 ban tr nhém. Biét rang

y A A A \ \ 1 , y A 5 A A 5 ’ \
xac suat dé 2 ban dugc chon déu la nam la 3 Tinh xéc suat cua bién c6 "Ca 2 ban dugc chon c6 cung
gioi tinh".

Loi giai

, A, . 1A X , . . 7
Xéc suat cua bién co "Ca 2 ban dugc chon co6 cung gidi tinh" 1a: E
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9. Chon ngﬁu nhién 2 dinh cua mot hinh lyc giac déu c6 canh bﬁng 1. Tinh xé4c suét caa bién cd "Khoang
cach gitra hai dinh dugc chon 16n hon \/3 ",

Loi gidi

. s . . 1

Xac suat cua bién co "Khoang cach gitra hai dinh dugc chon 16n hon NERRTY 3
10. Chon ngiu nhién 2 hinh vudng trong bang 6 vudng kich thudc 3x3. Goi A 1a bién ¢b "Hai hinh
vuong duogc chon c6 dung 1 dinh chung", B la bién ¢b "Hai hinh vudng duogc chon c6 1 canh chung".
Tinh x4c suét cta bién cd 4UB.

Loi gidi

, A, o 1A X .5
Xac suat cuabiénco 4 U B la: 5
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