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Khi mua c6 san file word dé riéng;
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Ngoai ra con co6
TRAC NGHIEM 11 - TUYEN CHON 2020 - 2021 (ban m&i nhat)
TRAC NGHIEM 10 - TUYEN CHON 2020 - 2021 (ban m&i nhat)

KHOI DA DIEN

I - KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP

Khéi lang tru 14 phan khong gian duge giéi han béi mot hinh lang tru ké ca hinh
lang tru.

Khéi chép 1a phan khong gian dude giéi han bdi mot hinh chép ké ca hinh chép.

Khéi chép cut 14 phan khéng gian duge giéi han bdi mot hinh chép cut ké ca hinh
choép cut.



II - KHAI NIEM VE HiNH DA DIEN VA KHOI PA DIEN
1. Khai niém vé hinh da dién
Hinh da dién 12 hinh dudc tao bdi mot s6 htiu han cac da giac thda méan hai tinh chat:
e Hai da giac phén biét chi c6 thé hodc khong c6 diém chung, hoidc chi ¢6 mot
dinh chung, hoac chi ¢6 mot canh chung.
e MBbi canh cua da giac nao ciing 1a canh chung cta dung hai da giac.
Mbi da giac nhu trén dude goi 1a mot mat caa hinh da dién.
Cac dinh, cac canh ctua da giac theo thi tu goi 1a cac dinh, cic canh cua hinh da dién.
2. Khai niém vé khéi da dién
Khéi da dién 1a phan khong gian dudc giéi han bdi mot hinh da dién, ké ca hinh da
dién doé.
Nhiing diém khéng thudc khéi da dién dude d

goi 14 diém ngoai ctia khéi da dién. Tap hop " =
Mién ngoat

:

cac diém ngoai dugc goi 12 mién ngoai cua .
khoi da dién. Nhing diém thuoc khéi da dién Diém trong
nhung khong thudc hinh da dién Gng vé6i da

dién 4y dugc goi la diém trong ctia khéi da  Diém ngoai
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dién. Tap hgp cac diém trong duge goi 1a mién

trong cia khoi da dién.
Mobi khoi da dién duge x4c dinh bdi mot hinh da dién {ing véi né. Ta cling goi dinh,
canh, mat, diém trong, diém ngoai.. cia mét khéi da dién theo thi tu 1a dinh, canh,
mit, diém trong, diém ngoai.. ctia hinh da dién tuong tng.

Vi du

- Céc hinh duéi day 1a nhiing khoi da dién:

- Cac hinh duéi day khong phai 1a nhiing khéi da dién:

Hinh a Hinh b Hinh ¢
Giai thich: Hinh a khéng phai 1& hinh da dién vi ton tai canh khong phai 14 canh

chung cta hai méat; Hinh b khong phai 1& hinh da dién vi ¢6 mét diém dic biét trong
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hinh, diém d6 khong phai 1a dinh chung caa hai da giac; Hinh ¢ khong phai 1a hinh

da dién vi tén tai mot canh 14 canh chung ctia bén da giac.

111 - PHAN CHIA VA LAP GHEP CAC KHOI DA DIEN

Néu khdi da dién () 1a hgp cta hai khéi da dién () va (#,) sao cho (A,) va (A,)
khong c6 chung diém trong nao thi ta néi c6 thé phan chia duge khéi da dién ()
thanh hai khéi da dién (#;) va (#,). Khi d6 ta ciing néi c6 thé ghép hai khéi da dién
() va (#,) dé dugc khéi da dién (4).

Vi du 1. V6i khéi chép ti giac S.ABCD, xét hai khoi S

chép tam gidc S.ABC va S.ACD. Ta thay rang:

e Hai khéi chép S.4BC va S.ACD khéng c6 diém trong

chung (ttc 1a khéng ton tai diém trong ctia khéi chép A

nay la diém trong cta khéi chép kia va nguge lai).

e Hop ctua hai khéi chép S.ABC va S.ACD chinh la C
khéi chép S.4BCD. B

Vay khéi chép S.ABCD dudc phan chia thanh hai khéi chép S.ABC va S.ACD hay
hai khoi chép S.ABC va S.ACD dugc ghép lai thanh khoi chép S.ABCD.

Vi du 2. C4t khéi lang tru ABC.4'B'C’ bdi mit phing (4'BC). A B’
Khi d6, khoi lang tru duge phan chia thanh hai khéi da dién v

A’ABC va A'BCC'B'.

Néu ta cat khéi chép 4’BCC'B’ béi mit phang (4'B'C) thi ta
chia khéi chép A'BCC'B’ thanh hai khéi chép A'BCB’ va
A'cc'B’. C

Vay khéi ling tru da cho dudc chia thanh ba khéi ti dién A’ABC, A’BCB’va A'CC'B’.

A B

Dang 1. NHAN BIET HINH DA DIEN

Cau 1. Cho cac hinh sau:

~

. Ao -—-- S et - -

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MB®i hinh trén gém mdot s6 hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong cta né), hinh
da dién la
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
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L&i giai. Chon A.

Cau 2. Cho cac hinh sau:

Hinh 1

Hinh 2

Hinh 3

\.______

Hinh 4

M&i hinh trén gém mot s6 hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong cta né), hinh
khong phai da dién 1a

A. Hinh 1. B. Hinh 2.
Loi gidi. Chon D.

C. Hinh 3. D. Hinh 4.

Cau 3. Cho cac hinh sau:

Hinh 1
M&5i hinh trén gém mot s6 hiiu han da giac phéng (ké ca cic diém trong caa nod), s6
hinh da dién 14
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai. Cac hinh da dién 1a: Hinh 1; Hinh 3; Hinh 4. Chon C.

Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

Cau 4. Vat thé nao trong cac vat thé sau khong phai 1a khéi da dién?

- ~

L&i giai. Chon C. Vi hinh C vi pham tinh chat "Madi canh ctia mién da giac nao ciing

14 canh chung ctia ding hai mién da giac".

Cau 5. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao
nhiéu mat?

A. 8. B. 10.

C. 11. D. 12.



L&i gii. Chon B.

Cau 6. [PE THAM KHAO 2016-2017] Hinh da
dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu mat?
A. 6. B. 10. \ é
L

C. 11. D. 12.
Lai giai. Chon C.

CAu 7. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao <
nhiéu mit?
A 11 B. 12. ’

C. 13. D. 14.
Loi giai. Chon B.

Cau 8. Khoi da dién nao sau day c6 s6 mat nho nhat?

mixe:

A.Khoi t dién déu.  B. Khoi chép tt giac.  C. Khéi lap phuong. D. Khoi 12 mat déu.
L&i giai. Chon A.

Cau 9. [Dl:i CHINH THUC 2016-2017] Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S 1a tong
dién tich tat ca caAc mit cia hinh bat dién d6. Ménh dé nao sau day ding?
A. S=\3a*>. B.S=2J3d. C. S=434% D. § = 84>,
Loi giai. Hinh bat dién déu 1a hinh c6 tAm mait bang nhau va mdi mit 1a mot tam
a3
4

giac déu. Vay dién tich can tinh S = 8x =2434’. Chon B.

Dang 3. SO CANH CUA HINH DA DIEN
Cau 10. Tinh tong do dai ¢ cta tat ca cac canh cia mot tG dién déu canh a.
A. (=4 B. ( =4a. C. /=6. D. /=6a.

Loi giai. T dién déu c6 tit ca 6 canh nén c6 téng d6 dai cac canh 1a 64. Chon D.

Cau 11. S6 canh cta hinh bat dién déu 1a
A. 12. B. 16.
C. 20. D. 22. V/

L&i giai. Chon A.



Cau 12. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao
nhiéu canh?
A. 8. B. 9. h

C. 12. D. 16.
Loi gidi. Chon D.
Cau 13. Tinh téng d6 dai ¢ ctaa tat ca cic canh cta ’\
khé6i mudi hai méat déu canh bang 2.

A. (=8. B. /=24. ‘ ’

C. (=30. D. (= 60. LN
Loi giai. Khoi mudi hai mét déu c¢6 30 canh nén c6 tong do dai tit ca cc canh bang
¢=30.2=60. Chon D.

CAau 14. Mot hinh chép ¢6 2018 canh. Hdi hinh chép d6 ¢6 bao nhiéu mit?

A. 1010. B. 1014. C. 2017. D. 2019.
Loi giai. Hinh chép ¢6 2018 canh trong d6 c6: 1009 canh bén va 1009 canh day
Do d6 hinh chép c6 1009 mét bén va 1 mét day. Chon A.

Cau 15. Hinh ling tru c6 thé c6 s6 canh 14 s6 nao sau day?

A. 2017. B. 2018. C. 2019. D. 2020.
Loi giai. Gia st da giac day c6 # canh, khi d6 hinh ling tru c6 37 canh nén s6 canh
hinh lang tru phai chia hét cho 3. Chon C.

Dang 4. SO DINH CUA HiNH DA DIEN
CAu 16. Cho hinh da dién. Trong cic ménh dé sau c6 bao nhiéu ménh dé sai?
i) Méi dinh 1a dinh chung cta it nh4t ba canh.
ii) M6i dinh 1a dinh chung cta it nhat ba mit.

iil) M6i mat c6 it nhat ba canh.

iv) Mbi canh 14 canh chung cua it nhat ba mit.
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Lai giai. Chi c6 khing dinh iv) sai. Chon A.

Cau 17. (Chuyén Luong Van Chanh-Pha Yén lan 1, nam 2018-2019) Ménh dé
nao sau day dang?

A. Tén tai hinh da dién c6 s6 dinh va s6 mét bang nhau.

B. S6 dinh va s6 mit cia mot hinh da dién ludn béng nhau.

C. Tén tai mot hinh da dién c6 s6 canh va s6 mét bang nhau.
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D. Tén tai mot hinh da dién c6 s6 canh bang s6 dinh.
Lo&i giai. Hinh ti dién c6 s6 dinh bing s6 mat va bing 4. Chon A.

Cau 18. Mot hinh da dién c6 cdc mét 1a nhiing tam giac. Goi M 1a tong s6 mat va C
14 téng s6 canh cta da dién d6. Ménh dé nao sau day ding?

A. 3C=2M. B.C=M+2. C. M>C. D. 3M =2C.
Loi giai. Vi mdi méat 1a nhiing tam giic nén c6 tong s6 canh 1a 3M. Méi canh 1a canh

chung cua ding hai mét nén ta c6 hé thic C = 3TM & 3M =2C. Chon D.

Cau 19. Cho mét khéi chép c6 day 1a da giac 16i # canh. Ménh dé nao sau day ding?

A. S6 mit va s6 dinh bang nhau. B. S6 dinh ctua khéi chép bang 2n+1.
C. S6 mét cta khoi chép bang 2x. D. S6 canh cua khéi chép bang n+1.

Loi giai. Chon A. Khoi chép c6 day 1a da giac 161 # canh nén cé:
o Somitla n+1 (gom 1 mét day va #» mat bén).
e S6 dinh la n+1.

e S6canhla 2# (gdbm #n canh bén va # canh day).

Cau 20. Khéi da dién ma méi dinh cua né déu 1a dinh chung cia ba méit thi s6 dinh
D va s6 canh C cua cic khoi da dién d6 luén thoa man
A. b=C-2. B. b>C. C. 3b=2C. D. 3C =2b.
Loi gidi. Theo két qua cau 18, ta c6 3M = 2C; két qua cau 19, tacé P = M.
Suy ra 3D =2C. Chon C.

Dang 5. TAM DOI XUNG CUA HiNH DA PIEN
Cau 21. [Dﬁ THU NGHIEM 2016-2017] Hinh da dién nao dué6i day khong cé tam

do61 xting?

V/ ’L---
- N
- S
I | __ - o
.
R4

A. Tt dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh lap phuong.  D. Ling tru luc gi4c déu.
Loi giai. Chon A.

R

Dang 6. TRUC POI XUNG CUA HiNH DA DIEN
Cau 22. Hinh lap phuong c6 bao nhiéu truc déi xting?
A. 7. B. 9. C. 11. D. 13.

Loi giai. ¢ Pudng thing di qua hai tAm ctia hai mét d6i dién —— ¢6 3.



e Duong thing néi trung diém hai canh d6i dien —— ¢6 6.

Vay c6 tong cong: 3+6 =9 truc déi xting. Chon B.

Cau 23. Goi n,, n,, n, 1an lugt 1a s6 truc déi xting ciia khéi ti dién déu, khoi chop tu
gidc déu va khoi lap phuong. Ménh dé nao sau day dung?
A on=4n=1 n=9. B.n=0n=1mn=9.
C.n=3n=1n=9. D. n =3 n,=1 n=13.
Loi giai. Khéi ta dién déu ¢6 3 truc déi xtng (di qua trung diém cta cac cip canh d6i
dién). Khéi chép ti giac déu c6 1 truc déi xing (di qua dinh va taAm ctia mat ta giac).
Kho1 1ap phuong ¢6 9 truc ds1 xting. Chon C.

Cau 24. Hinh hop chii nhat véi kich thuée 5x5x3 c6 bao nhiéu truc dé1 xting?
A. 3. B. 5. C. 6. D. 9.

Loi giai. ¢ Pudng thing di qua hai tAm ctia hai mét d6i dién —— ¢6 3.

e Duong thing néi trung diém hai canh déi dién c6 kich thuéela 3 —— ¢6 2.

Vay c6 tong cong: 3+2 =5 truc déi xting. Chon B.

Dang 7. MAT DOI XUNG CUA HINH DA DIEN
Cau 25. Hinh ti dién déu c6 bao nhiéu mat déi xing?
A. 3. B. 4. C. 6. D. 9.

Loi giai. C6 6 mat (mit phing chia 1 canh va trung diém canh d6i dién). Chon C.

L bbb

Cau 26. Hinh chép ti gide déu c6 bao nhiéu mit phing d6i xtng?

A. 2. B. 4. C. 6. D. 8.
L&i giai. Chon B. Hinh chép ti giac déu c6 4 mat phéng d6i xting bao gom:
Loai 1: Mit phang di qua dinh hinh chép Loai 2: Mit phang di qua dinh hinh chép
va chita dudng trung binh ctia day (c6 2 va chtia duong chéo cua day (c6 2 mit
mat nhu vay) nhu vay)

A b

Cau 27. S6 mat phéng d6i xting ctia hinh bat dién déu la
A. 6. B. 8. C.o. D. 12.
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Loi giai. Chon C.

Loai 1: Mit phing d6i xting di qua 2 Loai 2: Mat phing d6i xtng di qua 4
dinh d6i dién va trung diém 2 canh d61 dinh dong phéng (c6 3 mat).

dién khéng chita 2 dinh d6 (c6 6 mit).

X Z <p

Cau 28. [Dﬁ CHINH THUC 2016-2017] Hinh lang tru tam giac déu c6 bao nhiéu
miét phang d6i xtng?

A. 1. B. 3. C. 4. D. 6.
Loi giai. Hinh lang tru tam gidc déu ¢6 3 mit phing déi xtng 12 3 mat phéng trung
truc ctia 3 canh day va 1 méat phing d6i xing 14 mit phéng trung truc ciia canh bén.

Vay hinh lang tru tam gidc déu c6 4 mat phing déi xting. Chon C.

N e N

Cau 29. Hinh 14p phuong c6 tat ca bao nhiéu mat phang d6i xtng?
A. 8. B. 9. C. 10. D. 12.
Loi giai. Chon B.

Cau 30. [Dﬁ CHINH THUC 2016-2017] Hinh hop chit nhat c¢6 ba kich thuée d6i mot
khac nhau ¢6 bao nhiéu mét phing d6i xting?

A. 3. B. 4. C. 6. D. 9.
Loi giai. Hinh hop chii nhat ¢6 ba kich thude d6i mot khac nhau c¢6 cac mét phang doi
xtng 1a cAc mit cAc mit phing trung truc cia cac cip canh ddi. Chon A.



Cau 31. Mot hinh hop diing c6 day 12 hinh thoi (khong phai 14 hinh vuéng) c6 bao
nhiéu mit phing d6i xtng?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai. Chon C. Hinh hop diing c6 day 1a hinh thoi (khong phai 14 hinh chii nhat)
¢6 3 mit phing d6i xting bao gém:
Loai 1: Mat phéng d6i xtng chiia dudng Loai 2: Miat phdng d6i xtng 1a mat
chéo cua day va vudng géc véi miat day (c6 phéng trung truc cta cac canh bén. (c6 1
2 mat). mét)

Cau 32. C6 tat ca bao nhiéu mit phéng cach déu bon dinh ciia mot ta dién?
A. 1. B. 4. C.7. D. V6 so.
Lai giai. Chon C.
Loai 1: Mt phdng qua trung diém cta 3 Loai 2: Mt phéng qua trung diém cta 4
canh bén c6 chung dinh (c6 4 mit). canh (4 canh nay thudc 2 cdp canh, méi
cap canh la chéo nhau) (c6 3 mat).

Dang 8. PHAN CHIA - LAP GHEP KHOI PA DIEN
Cau 33. Ngudi ta ghép 5 khéi lap phuong canh ¢ dé duge khéi hop chit thap (tham
khao hinh bén dudi). Tinh dién tich toan phan S, cta khéi chi thap do.
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A. Sp = 124°. B. Sp = 204°. C. Sp = 224%. D. Sp = 3042,

Loi gidi. Dién tich mdi mit cia mot hinh 1ap phuong 1a .

Dién tich toan phan cta 5 khéi lap phuong 1a 5.64*> = 304°.

Khi ghép thanh khéi hop chii thap, da c6 4.2 =8 mit ghép vao phia trong, do d6 dién
tich toan phéin can tim la: 304’ —84” = 224>. Chon C.

Cau 34. [PE CHINH THUC 2016-2017] Mit phéng (AB'C’) chia khéi lang tru
ABC.A'B'C’ thanh cac khoi da dién nao?
A. Mot khoi chép tam giac va mot khéi chop ti giac.
B. Hai khéi chép tam giac.
C. Mot khoi chép tam giac va mot khoi chép ngii giéc.
D. Hai khéi chép tt giac.
Loi giai. Chon A. Dua vao hinh vé, ta thiy mét .
phéng (A4B'C’) chia khéi ling tru ABC.A'B'C’ v
thanh khéi chép tam giac 4.4’B’C’ va khoi chép
t giac A.BCC'B'.

Cau 35. Lip ghép hai khoi da dién (), (#,) dé tao thanh khéi da dién (). Trong
d6 () 1a khéi chép ta giac déu c6 tat ca cac canh bang a, (#,) la khoi ta dién déu
canh a sao cho mft mat cia () trung véi mot mat caa (4,) nhu hinh vé. Héi khéi

da dién () c6 tat ca bao nhiéu mit?

A. 5. B. 7. C. 8.
Loi giai. Khoi da dién (#') c¢6 ding 5 mat. Chon A.
Sai lam hay gap: Khéi chép ti giac déu c6 5 méit. Khoi ti dién déu c6 4 mait.
Ghép hai hinh lai nhu hinh vé ta dugc khéi da dién (#) c6 8 mat.
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‘ KHOI DA DIEN LOI VA
KHOI DA DIEN DEU

I - KHOI PA DIEN LOI
Khéi da dién (#’) dudge goi 1a khoi da dién 16i néu doan thang néi hai diém bat ki

cua (') ludn thude (#'). Khi dé da dién giéi han (') duge goi 1a da dién 16i.

Khoéi da dién 16i Khéi da dién khéng 16i

Mot khoi da dién 1a khéi da dién 16i khi va chi khi

mién trong cua né luén ndm vé mot phia déi véi moi

o 2 . N o 9 2
mat phang di qua mot mat cua noé.

11 - KHOI DA DIEN DPREU

Dinh nghia
Khoi da dién déu 1a mot khoi da dién 16 ¢6 hai tinh chit sau day:
e Cac mat la nhiing da giac déu n canh.

e Mbi dinh 14 dinh chung ctia ding p canh.

Khéi da dién déu nhu vay goi 1a khéi da dién déu loai {n, p}.
Chi c6 nam khoi da dién déu. D6 1a:

SN/ =\
[ &b

Loai {3;3} Loai {4;3} Loai {3;4} Loai {5;3} Loai {3;5}

Khoi tti dién déu  Khéi lap phuong Bat dién déu Hinh 12 mit déu  Hinh 20 mét déu
12



Khéi da dién déu S6 dinh | S6 canh | S6 mat Loai
Tt dién déu v 4 6 4 {3;3}
Khéi lap phuong / 8 12 6 {4;3}
Bat dién déu 6 12 8 {3;4}
Mudi hai mét déu 20 30 12 {5;3}
Hai muoi mit déu 12 30 20 {3;5}

CAU HOI TRAC NGHIEM
CAau 1. Cho cac hinh khoéi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
M&i hinh trén gém mot s6 hitu han da giac phéng (ké ca cac diém trong cia né), hinh
khong phai da dién 16i 1a
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Loi giai. Ap dung tinh chét ctia khéi da dién 16i (#): "Doan thdng néi hai diém bat
ki caa () ludn thudc (#')". Chon B.

Cau 2. Cho cac hinh khoi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
M&i hinh trén gom mot s6 hitu han da giac phéng (ké ca cac diém trong caa né), sd da
dién 16 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
L&i giai. C6 hai khéi da dién 16i 1a: Hinh 1 & Hinh 4. Chon B.

13




Cau 3. Tam t4t ca cac méit cia mot hinh 1ap phuong 1a cac dinh caa hinh nao trong
cac hinh sau day?

A. T dién déu. B. Ngii giac déu. C. Luc giac déu. D. Bat dién déu.
Li giai. Chon D.

7
-~
‘l
ERRG
W

Cau 4. Ménh dé nao sau day dung?
A. Tam cic mit ciia mot hinh 1ap phuong 12 cac dinh ctia mot hinh 1ap phuong.
B. TAm cic mat ciia mot hinh ti dién déu 1a cac dinh ctia mot hinh ti dién déu.
C. Tam cac mit ciia mot hinh ti dién déu la cac dinh cia mot hinh lap phuong.

D. Tam cac mit cia mot hinh 14p phuong 14 cac dinh cia mét hinh ti dién déu.
Li giai. Chon B.

Cau 5. Trung diém céc canh ctia mét ti dién déu tao thanh
A. cac dinh ctia mot hinh t dién déu.
B. cac dinh ctia mot hinh bat dién déu.
C. cac dinh cia m6t hinh musi hai mét déu.
D. cac dinh ctia mot hinh hai muci mit déu.
Loi gidi. Chon B.

Cau 6. Ménh dé nao sau day sai?
A. Tén tai khéi tt dién 1a khéi da dién déu.
B. Té6n tai khéi lang tru déu 1a khéi da dién déu.
C. Tén tai khai hop 1a khoi da dién déu.
D. Tén tai khéi chép tit giace déu 1a khéi da dién déu.
Loi gidi. Trong 5 loai khoi da dién déu khéong tén tai khoi chép cé day 1a ta giac.
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Chon D.

CAau 7. Trong khong gian chi c6 5 loai khéi da dién déu nhu hinh vé

' LA 5N
[ &b

Khéi tt dién Khoi lap e 1ia 3A Hinh 12 mat Hinh 20 mat
R Bat dién déu - .
déeu phuong i déu déu

Ménh dé nao sau day dung?

A. Moi khoi da dién déu c6 s6 mat 12 nhiing s6 chia hét cho 4.

B. Khéi lap phuong va khoi bat dién déu c6 cung s6 canh.

C. Khoi ti dién déu va khoi bat dién déu c6 1 tAm doi xtng.

D. Khé1 muoi hai mét déu va khéi hai muoi mét déu c6 cung s6 dinh.
Loi giai. ¢ Khoi 1ap phuong c6 6 mét. Do d6 A sai.
e Khoi lap phuong va khéi bat dién déu c6 cing s6 canh 1a 12. Chon B.
e Khoi tti dién déu khong c6 tAm déi xtng. Do d6 C sai.
e Khéi 12 mit déu c6 20 dinh. Khoi 20 mat déu c¢6 12 dinh. Do d6 D sai.

Cau 8. (Chuyén Lam Son-Thanh Héa lan 1, nam 2018-2019) Cho khéi 20 mit
déu. Biét rang mdi mét ciia né 1a mot da giac déu p canh, mdi dinh cta né la dinh
chung cta ding ¢ mit. Ta c6 (p;¢) nhéan gia tri ndo sau day?

A. p=4,9=3. B. p=3;9=5. C. p=3;9=4. D. p=5;9=3.
Loi giai. Chon B.

Cau 9. (Chuyén Quéc Hoc-Hué lan 1, niam 2018-2019) Hinh bat dién déu thudc
khéi da dién déu nao sau day?

A. {3;4}. B. {3;3}. D. {4;3}. C. {5;3}.
Li giai. Chon A.

Cau 10. Khéi da dién déu loai {3;3} c6 tén goi nao dudi day?

A. Khéi bat dién déu. B. Khéi 14p phuoneg.
C. Khéi 20 mat déu. D. Khéi tt dién déu.

Loi giai. Chon D.

Cau 11. Khéi da dién déu loai {5;3} c6 tén goi nao dudi day?

A. Khoéi 12 mat déu. B. Kho1 lap phuong.
C. Khéi 20 mét déu. D. Khéi ta dién déu.
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Loi giai. Chon A.

Cau 12. (Chuyén Lé Thanh Téng lan 2, nam 2018-2019) S§ méat phing déi xtng
cua khoi da dién déu {4;3} 1a

A. 3. B. 6. C. 8. D. 9.
Loi giai. Khéi da dién déu {4;3} 1a khéi lap phuong. S6 mit phing déi xting ctia khai
lap phuong la 9. Chon D.

Cau 13. Tong cac géc 6 dinh clia tit ca cac mit clia khoi da dién déu loai {4;3} la
A. 4. B. 8. C. 107. D. 12
Loi giai. Khoi da dién déu loai {4;3} 1a khéi lap phuong, gdbm 6 mat la cac hinh

vudng nén tong cac géc bang 6.2r =12x. Chon D.

Cau 14. Tong cac géc 6 dinh clia tit ca cac mit clia khoi da dién déu loai {3;5} la
A. 12 B. 167. C. 20m. D. 24~.
Loi giai. Khoi da dién déu loai {3;5} 1a khdoi hai muoi mit déu, gom 20 mat 1a cac

tam gidc déu nén tong cac goéc bang 20.7 =207. Chon C.

Cau 15. Cho hinh da dién déu loai {4;3} canh a. Goi S 1a téng dién tich tit ca cac
mét cia hinh da dién d6. Ménh dé nao sau day dung?

A. S=44". B. S=64". C. S=84". D. S =104
Loi giai. Pa dién déu loai {4;3} 1a khéi 1ap phuong nén ¢6 6 mit 1a cac hinh vuoéng

canh a. Vay hinh l4p phuong c6 tong dién tich t4t ca cAc mat 1a S = 64°. Chon B.
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‘ THE TiCH
KHOI DA DIEN

I- THE TICH KHOI LANG TRU
Néu ta xem khoi hop chit nhat 4BCD.A’B'C’'D’ nhu 1a khéi lang tru c6 day 1a hinh
chit nhat A’B'C'D’ va dudng cao AA’ thi suy ra thé tich ciia né bang dién tich day
nhan véi chiéu cao. Ta c6 thé chiing minh duge rdng diéu d6 cing ddng véi mot
khéi lang tru bat ki

D
C
D C
A B
/JI'-'-D-/ --------- ———— O/ El

14’/' B/ A/ B/

Dinh li

Thé tich khéi lang tru c6 dién tich day B va chiéu cao /4 1a

V = Bh.

I1 - THE TICH KHOI CHOP
Dai v6i khéi chop ngudi ta chiing minh duge dinh Ii sau:

Pinh li
Thé tich khéi chép 6 dién tich day B va chiu cao # 1

V:lBh.
3

Ta ciing goi thé tich cac khéi da dién, khéi ling tru, khéi chép da néi 6 trén lan
lugt 14 thé tich cac hinh da dién, hinh ling tru, hinh chép xac dinh ching.

Dang 1. THE TICH KHOI CHOP CG BAN

Cau 1. [Dl:i MINH HOA 2016-2017] Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong
canh a. Canh bén S4 vuéng goc véi mat phing day va SA= a/2. Thé tich ctia khoi
chép da cho bang

A. AP\2. a2 a2 V2

B. . C. . D. .
3 4 6
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Loi giai. Dién tich hinh vudng: S, =a’.

Chiéu cao khéi chép: SA4 = av2.

22
3 D

Vay thé tich khéi chop: Vi 0 = %SABCD.SA —

Chon B. B e

Cau 2. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day la hinh chii nhat v6i AB=a, BC =2a. Hai mat
bén (SAB) va (SAD) cung vudng goéc v6i mat day (ABCD), canh SA4 = a\/15. Thé tich
cta khéi chép da cho bang
A. 2815, p. 215 c. 215 p, 2415
3 3 6
Loi giai. Vi hai mit bén (S4B) va (SAD) cung vudng goc véi IS
(ABCD), suy ra giao tuyén SA vuéng géc véi (4BCD).
Do d6 chiéu cao khéi chop 1a: S4 = av/15.
Dién tich hinh chi nhat: S, = AB.BC = 24" D

3
Vay thé tich khéi chop: V; 4,0, = % S, s4=28 3@

.ChonC. g O

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a. Canh bén S4 vuéng gbc
v6i day mit phdng day va SC = a+/5. Thé tich clia khéi chép da cho bing
A. @3, B. 93, c. 215 p, Y3
3 3 6
L&i gidi. Dudng chéo hinh vudng: AC = av/2. S
Xét tam giac SAC, ta co6 SA=+/SC* — AC* = a/3.
Chidu cao khdi chép: SA = a+/3.

Dién tich hinh vuéng: S ,,., =ad’. D
3
Vay thé tich khéi chop: Vi e = %SABCD.SA =Z ;/5 Chon B. I c

Cau 4. Pai hoc Vinh 1an 1, nam 2018-2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh
chit nhat v6i 4AB=3a, BC=a. Canh bén SD vudng géc véi mit phdng day va
SD = 2a. Thé tich ctia khéi chép da cho bang

A. o’ B. 24°. C. 3a°. D. 64°.
Loi giai. Chiéu cao khéi chép: SD = 2a.
Dién tich hinh chi nhat: S,,.,, = A4B.BC = 3a’.

Vay thé tich khéi chép: V0 = %SABCD.SD =2a’. Chon B.
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Cau 5. [PE CHINH THUC 2016-2017] Cho khéi chép S.4BC c6 SA vuéng goc véi
méit day, SA=4, AB=6, BC =10 va CA=38.Thé tich cua khéi chép da cho biang

A. 24, B. 32. C. 40. D. 192.
L&i gidi. Tam giac ABC, c¢6 AB*+ AC? = 6> +8* =10*> = BC? 9
—— tam giac 4ABC vudngtai 4 nén S, ;. = lAB.AC = 24.
2 A B
Vay thé tich khéi chép: V; . = %SAABC.SA —32. Chon B. V

Cau 6. (KHTN Ha Noi lan 1, nam 2018-2019) Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam
gidc vudng tai B, AB=a, AC =2a. Canh bén SA vudng géc véi mat phéng day va
SA = a. Thé tich ctia khéi chép da cho bing
AL B. Y32 c. 2 p. 3¢
3 3 3 6
Loi giai. Chiéu cao cua khoéi chép: S4 =a. S
Ta c6 BC =+ AC? — AB* =4d’ —a* = a+/3.
a’\f3

Dién tich mat day: S ;. = %AB.BC =—

a’\3

Vay thé tich khéi chép: V = %SAABC.SA == Chon D.

&

Cau 7. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day la hinh thang vuong tai 4 va B, AB= BC =1,
AD =2. Canh bén S4 vudng géc véi day va SA = 2. Thé tich khéi chép da cho bing

A. % B. 1. C. 2. D. 3.
L&i gidi. Chidu cao khéi chép: SA4 = 2. S
Dién tich hinh thang: S ., = [%].AB = %
Vay thé tich khéi chép: V0 = %SABCD.SA —=1. Chon B. D

B C

Cau 8. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day la hinh vudéng tdm O, canh a. Canh bén S4
vuong géc v6i mit phing day, géc SBD = 60°. Thé tich khoi chép da cho bing

3 3 3
A. &, B. ¢ */3. c. L. D. 2%
2 3 3
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Loi gidi. Ta c6 ASAB = ASAD, suy ra SB = SD. Hon niia,
theo gia thiét SBD = 60°. Do d6 tam gidc SBD déu canh
bing SB=SD = BD = aV/2.

Chiéu cao khéi chép: SA=+SB* — AB* =a.

A , ~ A . _ 2
Dién tich hinh vuéng: § ., =a".

3

Vay thé tich khéi chép: V; ,0p = %SABCD.SA = % Chon C.

Cau 9. [Dﬁ THU NGHIEM 2016-2017] Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac
déu canh 2a va thé tich khoi chép bang ¢*. Chiéu cao ctiia hinh chép da cho bing
A. a3 B & C & D &
. . SR e C e

Loi gidi. Tam gidc ABC déu canh 2a —— S, .. = a’~/3.

3
Ta c6: V e = lSAABC‘h b= 3Vsupc _ 3a

— — a+/3. Chon A.
3 Saapc a3 '

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac SBC la tam giac vudng can tai S, SB=2a
va khoang cach tii 4 dén mit phéng (SBC) bang 3a. Thé tich khéi chép da cho bing

A. 2a°. B. 44°. C. 6a’. D. 124°.
Loi giai. Chon (SBC) 1am mat ddy —— chiéu cao khéi chép: /= d|4,(SBC)|= 3a.
1

Tam giac SBC vudng cAn tai S nén S, = ESB2 =24’

Vay thé tich khéi chép: V = %SASBC d[A,(SBC)|=2a". Chon A.

Cau 11. (KHTN Ha Noi lan 2, nam 2018-2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la
hinh vuéng canh a. Tam gidc SAB déu va ndm trong mit phing vudng géc véi méit
day. Thé tich ctia khéi chép da cho bang
AL B. 23 c. o p, 23
2 2 6 6
Loi giai. Chon D. Goi I 1a trung diém 4B = SI | AB.
Tu gia thiét suy ra SI L (ABCD) nén chiéu cao khéi chop

la: SI :§ (do tam giac SAB déu canh a).

N . N A 2
Dién tich hinh vuéng: § ., =a".

a*3
P

Vay thé tich khéi chép: V, .0 = %SABCD.SI =
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Cau 12. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. Tam gidc SAB cén tai
S va ndm trong mat phdng vudng géc véi mit day, canh bén S4 =2a. Thé tich cla

khéi chép da cho bang
3 3
A. 24°. B. 24 c. 915 p, “N15.
3 6 12
Loi giai. Chon C. Goi I 1a trung diém AB = SI | AB.
Tu gid thiét suy ra SI L ABCD nén chiéu cao khéi chép

la: SI =~/SA”> —IA* = ,|SA” — AB

Dién tich hinh vuéng: § ;. =

a*15
.

Vay thé tich khéi chép: V; p0p = %SABCD.SI —

Cau 13. [PE CHINH THUC 2016-2017] Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day
bing a, canh bén g4p hai 1an canh day. Thé tich cta khéi chép da cho bing
V1148 J114° V1148 J13 4°
) B. . C. . D. .
4 6 12 12
Loi giai. Goi I 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Vi S.ABC la khéi chép
déu nén suy ra SI L (ABC).

A.

B3 9

Goi M latrung diém cta BC = Al —gAM = a3

Tam giac SAI vudng tai I, ¢

2 A B
SAZ_SIZ \/(Za)Z[a\/g] :a\/ﬁ. M
3 3 C
2
Dién tich tam giac: S, ;- = #.
3
Vay thé tich khéi chop: Vi e = %SAABC sr=Y1e Chon C.

12

Cau 14. [DE CHINH THUC 2016-2017] Cho khéi chép ti giac déu c6 canh day bang
a, canh bén gép hai 1an canh day. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

3 3 3 3
A. [22“. B. Jfa. C. ‘/56“. D. J%“.
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Loi giai. Chiéu cao cua khéi chép:
2
SO =/SA* — 40* = \/(2a)2 = ‘“2/5] a4

2
Vay thé tich khéi chép:

y-ls,, s0-Lp e _Jiac
3 ABCD* 3 : 2 6 :

Chon D.

Cau 15. PHSP Ha Néi lan 2, nam 2018-2019) Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tam
gidc SAC déu canh a. Thé tich cta khéi chép da cho bang

3 3 3
a3 B. 2 ﬁ. c. L.
3 4 6

Loi giai. Tam giac SAC déu canh a = AC =a.

A.

Suy ra SO = & va canh hinh vuéng AB = 2.
2 V2

Vay thé tich khéi chép:

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a. Tam giac SAB vudng

tai S va ndm trong mit phdng vudng géc véi mit day. Hinh chiéu vuéng géc caa S

trén AB 1a diém H thdéa AH =2BH. Thé tich cta khéi chép da cho bing

a2 a*\2 a2 a’/3

i B. ) C. . . .
3 6 9 9

Loi giai. Trong tam giac vudng S4B, c6

SA*> = AH.AB = %AB.AB = %az;

SH —=~/SA* — AH? = #

TN . N A . 2
Dién tich hinh vuéng: S ., =a".

A.

Vay thé tich khéi chép: V pep = =S 5o SH =

Cau 17. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac vuong tai B, AC =2a,

AB = SA=a. Tam gidc SAC vuéng tai S va ndm trong mit phing vudng géc véi mit
day. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

3 3 3

A d. B. 2% c. o D. 3%

3 4 4
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Loi giai. K& SH L AC. Tit gia thiét suy ra SH L (A4BC). 2

Trong tam giac vuong SAC, cb

a
SA* = AH.AC AH =~ y -
= .
SH=NSA —AH? | gy _ a3
2 L

Tam gi4c vuéng ABC, ¢c6 BC = AC? — AB® = a/3.

3
Vay thé tich khéi chép: V . = %SMBC SH = %[% AB.BC].SH = “Z. Chon C.

Cau 18. (Pai hoc Vinh 1an 2, nam 2018-2019) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la

2 ., R . <y
hinh vuéng canh 4. Canh bén SA:aT, tam giac SAC vudng tai § va nam trong

mit phang vudéng géc véi méit day. Thé tich ciia khoi chép da cho bang

V2a’ . p, Y6’

Joa’ . B. Joa’ . C.

3 4 6
Loi giai. Ké SH | AC. Tu gia thiét suy ra SH L (ABCD).

A.

Trong tam giac vuong SAC, c6 AC =a2 va

a
SA> = AH.AC A=
= )
SH=\SA* —AH* | o _ a6
4
3
Vay thé tich khéi chop: V; e = %SABCD.SH = “lf. Chon D.

Cau 19. Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh thoi canh bing 1, géc ABC = 60°.
Canh bén SD =+/2. Hinh chifu vuéng géc ciia S trén mit phing (ABCD) 1a diém H
thudc doan BD théa HD = 3HB. Thé tich cta khéi chép da cho bang

A VI3, B V1%, c. 35 p. Y15
8 12 24 24

L&i gidi. Vi 4BC = 60° nén tam giac ABC déu.

Suy ra BO:?; BD =2B0 =+/3; HD:%BD:%.
N
=

Tam giac vuong SHD, c6 SH =/ SD>* — HD* =

Dién tich hinh thoi: S ;. =28, = g

1 J15

Vay thé tich khéi chop: V; 0 = ESABCD'SH =5 Chon D.
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Cau 20. Cho hinh choép S.ABC c6 day la tam giac vuéng can tai C, AB=23. Hinh
chiéu vudng géc cia § xudng mit day trung véi trong tdm ctua tam gidc ABC va

J14

SB = - Thé tich cta khéi chép da cho bing

Al B. 2 c. L D. 3.
2 4 4
Loi giai. Chon D. Goi M, N lan lugt la trung diém 4B, AC. Suy ra G=CM NBN

la trong tAm tam giac ABC. Tu gia thiét suy ra SG L (ABC).

Tam giac ABC vuoéng can tai C, suy ra CA=CB= 4B = 3 va CM 1| AB.
NERRN
, 1 3 1 1 s
Taco CM =—AB=—, suyra GM =—CM =—;
2 2 3 2

BG = BM* 4+ GM”* :@; SG =~SB> —GB* =1.

. : A B
Dién tich tam giac: S, ;- = lCA.CB = 2

2 4 N

Vay thé tich khéi chop: V, . = %SAABC.SG - %

Dang 3. THE TiCH KHOI CHOP

CO CANH BEN TAO VOI PAY MOT GOC CHO TRUGC
Cau 21. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh a. Canh bén S4 vuoéng
gbc véi mit phdng day, géc gitia dudng thing SB va mit phing day bang 60°. Thé
tich cta khoi chép da cho bang

3 3 3
A . B. - c. - p. 3%
2 4 4
L&i giai. Xac dinh: 60° — (TB,(?B\C)) — (SB,4B) = 5BA. g

Chiéu cao khdi chép: SA = AB.tan SBA = av/3.

a’\3

Dién tich tam giac: S, ;- = 1 A B

3

Vay thé tich khéi chop: V; ;. = %SAABC.SA — “Z. Chon C. 3]

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, géc BAD =120". Canh
bén SA vudng géc véi mit phang day, canh bén SD tao v6i mit phing day mot géc
60°. Thé tich cta khéi chép da cho bing
3 3
3a

3
A. & B. L. c. & D. 2%
2 4 4
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L&i giai. Xac dinh: 60° = (m) —(SD,4D)=SDA.

Chiéu cao khéi chép: SA = AD.tan SDA = a+/3.
Dién tich hinh thoi

a*/3

S ysep = 285, = AB.AD.sin BAD =

Vay thé tich khéi chép: V p0p = %S

ABCD*

Cau 23. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day 1a hinh vudng canh bang 1. Hinh chiéu vudng
géc clia S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cla canh 4B, géc gitta SC va

mat day bang 30°. Thé tich cta khéi chép da cho bing

Al B. 5. . V15 p, Y15
3 6 6 18
Léi gidi. Xac dinh: 30" = (SC,(4BCD)| = (SC, HC ) = SCH.
Chiéu cao khéi chép:
SH = HC.tan SCH = | BC> + BH? .tan SCH = %.

Vay thé tich khéi chop: V; 0 = %SABCD.SH = % Chon D.

CAau 24. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hgp véi mat day
mot géc 60°. Thé tich cta khéi chép da cho bing
A Y6 B. N6 c. Y6 p., 46
2 3 6 12
L&i giai. Chon C. Goi O = ACN BD.
Do S.ABCD la hinh chép déu nén SO L (4BCD).

Xéc dinh: 60°=(SB,(4BCD)) = (SB,0B) = SBO.

Chiéu cao khéi chép: SO = OB.tan SBO = %.

Vay thé tich khéi chép: V0 = %SABCD.SO —

Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chii nhat v6i AC =2a, BC =a. Dinh

S cach déu cac diém 4, B, C. Biét géc gitia dudng thing SB va mit phing day bing
60°. Thé tich cta khoi chép da cho bang

3 3 3

A & B. L. c. & D. 3%

2 4 4
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Loi giai. Goi O 1a trung diém AC, suy ra O 1a tam
duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Theo gia thiét
dinh S cach déu cac diém 4, B, C nén hinh chiéu cta
S xubng day 1a diém O—— SO L (ABCD).

Xac dinh: 60° = (m) = (S/B,_O\B) = SBO.

Chiéu cao khéi chép: SO = OB.tan SBO = av/3.

Vay thé tich khéi chép: V, ) = %SABCD.SO = %(AB.BC).SO =a’. Chon A.

Cau 26. Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac vuéng tai 4, AB= AC =a. Canh
bén SA vudng géc véi mat phing day. Goi 7 1a trung diém cua BC, SI tao v6i mit
phéng day goc 60°. Thé tich ctia khéi chép da cho biang

3 as\/g a3\/g as\/g

AL B. . C. . D. .

2 4 6 12

Léi giai. Xac dinh: 60° = (SI,(4BC)) = (ST, I | = SIA. .

Ta c6 Al :BTC: V2 o SA— AL tanSTA - “26 .

cn L. ., 1 a’
Dién tich tam giac: S, ;- = EAB.AC = C
3 ‘ I
Vay thé tich khéi chép: ¥, . = %SMBC SA= “lf. ChonD. D

Cau 27. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuong tai B, AC =2a, BC =a.
Pinh S cach déu cac diém 4, B, C. Géc gitia dudng thdng SB va mit phing day
bang 60°. Thé tich ctia khéi chép da cho bing
3 3 3 3
AL B, 46 c. “6. p, 46
2 4 6 12

Loi giai. Goi H 1a trung diém AC. Tu gia thiét suy ra SH L (A4BC).

Xéc dinh: 60° = (SB,(4BC)| (B, BH | = SBH.

Chiéu cao khéi chép: SH = BH.tan SBH = %.tanS/Bﬁ = a/3.

Tam gi4c vudng ABC, ¢6 AB =+ AC?* —BC? = a+/3. 2
2
Dién tich tam giac: S, ;. = %BA.BC =2 2\/3
3 A C

Vay thé tich khéi chop: V; . = %SAABC SH = “7 Chon A.
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CAau 28. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng tdAm O, BD =1. Hinh chiéu
vudbng géc H cua dinh S trén méat phdng day (ABCD) la trung diém OD. DPuong
thidng SD tao v6i mit phang day mot géc 60°. Thé tich cta khoi chép da cho bang

A L B Y3 c. V3. p. 3.
g g 12 24

L&i giai. Chon D. Xéc dinh: 60° — (m) — (SD, HD) = SDH.

Chiéu cao khéi chép: SH = HD.tan SDH = % tan SDH = \/7
Trong hinh vuéng ABCD, c6 AB = BD = L

NN
Dién tich hinh vuéng: S, = AB* = %

Vay thé tich khéi chop: V; 0p = %SABCD.SH =

Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD cé6 day 1a hinh thoi canh a, tam gidc ABC déu. Hinh
chiéu vudng géc H cta dinh S trén mit phang (ABCD) trung véi trong tAm cta tam
giac ABC. Pudng thing SD tao v6i méat phing day goc 30°. Thé tich cta khéi chép
da cho béng
3 3 3 3
AL B. 93, . ©¥3 p, 203
3 3 9 9
Loi giai. Goi O = ACNBD, M latrung diém A4B. Suyra H = BONCM.
Xéc dinh: 30° = (SD,(4BCD)) = (SD, HD)— SDH.

2 243
3

Dé thay HD =2.BH = 2.530 =

Chiéu cao khéi chép: SH = HD.tan SDH — 2?“

a*\3

2

Dién tich hinh thoi: S, =25, =

Vay thé tich khéi chép: V, .0 = 5@m&a{ =

Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang can v6i canh day AD va BC;
AD =24, AB=BC =CD=a. Canh bén SA4 vuéng géc véi mat phang day va SD tao
v6i mit phing day goéc 45°. Thé tich ctia khéi chép da cho bang
3 3 3
A. &3, B. “f. C. 3“26. D. f
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Léi giai. Xac dinh: 45° = (SD,(4BCD)| = (SD, AD) = SDA.

S
Chiéu cao khoéi chép: SA4 = AD.tan SDA = 2a.
Ta th4y hinh thang can da cho la nia luc giac déu c6 canh
2
bing a nén c6 dién tich: S, =3x ¢ f A D
3
Vay thé tich khéi chop: Vy 0 = %SABCD.SA =Z ;/5 Chon B. b ¢

Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chii nhat, mat bén SAD la tam giac
vudng tai S. Hinh chiéu vudng géc cia S trén méat day la diém H thudc canh AD
sao cho HA =3HD. Biét ring SA =243 va SC tao v6i mit phang day mot goéc bing
30°. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

A. 824°. B. 864’ C. D.

864> 864’
3 9

L&i giai. Xac dinh: 30° = (m) = (SC,HC)=SCH. S

Tam giac vuong SAD, c6 SA> = AH.AD < 124° = %AD.AD.

Suy ra AD=4a, HA=3a, HD =a, SH =~ HA.HD = a\/3,
HC = SH.cotSCH = 3a, CD = HC?> — HD* = 2a2.
Dién tich hinh chi nhat: S, = AD.CD = 824"

1 86

3
Vay thé tich khéi chép: V; 0 = ESABCD.SH = 36a . Chon C.

Cau 32. Cho hinh chép S.4ABCD c¢6 day la hinh chii nhat, canh bén S4 vudng goc v6i
mat phing day va SA= AB=a. Goi N la trung diém SD, dudng thdng AN hgp véi
mat phing day mot géc 30°. Thé tich cta khéi chép da cho bang
3 3 3
A. @*3. B. ‘“/5. C. ‘“/5. D. e
3 6 9
Loi giai. Goi M 1a trung diém AD.
Xac dinh: 30° = (m) = (W) — NAM. Ta c6
AM = MN.cot NAM = %.cotNAM - #—%D — a\3.
Dién tich hinh chi nhat: S, = AB.AD = a*/3.

1 a3x/§

Vay thé tich khéi chép: V0 = ESABCD.SA == ChonB. R C
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Cau 33. (PHSP Ha Noéi lan 3, nam 2018-2019) Cho hinh chép S.ABC c¢6 AB=a,
BC = a/3 va ABC =60°. Hinh chiéu vudéng géc ctia S 1én mit phing (4ABC) trung
v6i chan dudng cao ha tit 4 cta tam gidc ABC. Géc gitta dudng thing S4 va mat
phang day 1a 45°. Thé tich cta khéi chép da cho bing

613\/5 (ZS\/E (ZS\/E a3\/§

A. B. . C. . D. :
3 6 8 12
L&i giai. Xac dinh: 45° = (ST%lT,FC)) - (m) — SAH. 2
o 2
Ta ¢6 S, e =~ AB.BC.sin ABC = >~ — L 4r1 BC = 4 — a3,
2 4 2 2

a - ——  av3 B A

Chiéu cao khoi chép: SH = AH.tanSAH = — N
H

3
a \/5 O

Vay thé tich khéi chép: V, .. = %SAABC SH =——. Chon C.

Cau 34. [Dﬁ THAM KHAO 2016-2017] Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong
canh a. Canh bén S4 vuéng géc véi miat phing day, canh bén SD tao véi mit phing
(SAB) mot géc bang 30°. Thé tich ctia khoi chép da cho bing

3 3 3
A. 345 B. J3a . C. J6a . D. J6a .

3 3
Léi gidi. Xéc dinh: 30° = (SD,(S4B)) = (SD,S4) = DS4

Chiéu cao khéi chép: SA = AD.cot DSA = a3,

1 a3x/§
3

Vay thé tich khéi chép: V; .0 = 3 Sancn-SA =

Chon B.

CAau 35%. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh bing /3, tam giac SBC
vudng tai S va ndm trong méit phing vudng géc véi mit day, duong thdng SD tao véi
mit phing (SBC) mot géc 60°. Theé tich clia khéi chép da cho bing

D. —.

1
A. 3. B. /6. C. A 3

Loi gidi. Ké SH L BC. Tu gia thiét suy ra SH L (ABCD).
Xac dinh duge hinh chiéu vuéng géc cia D 1én (SBC ) 1a diém C.

NG
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Do do: 60" = (8D, (SBC)| = (SD,SC) = DSC.

Tam giac vuong SCD, c¢6 SC = DC. cot DSC =1.

SB=+BC*—-8C* =2

Tam giac vuéong SBC, co SB.SC /6
SH =222 _NT
BC 3 D
o R e LI T 1 1 J6
Vay theé tich khoi chép: Vi ) = ESABCD.SH = EAB SH = = Chon D.

Dang 4. THE TiCH KHOI CHOP

CO MAT BEN TAO VOI PAY MOT GOC CHO TRUGC
Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh a. Pudng thing S4
vuong géc day va mit bén (SCD) hop véi day mot géc bing 60°. Thé tich cta khoi

chép da cho bang
3 3
A. @*\3. B. Z f c. 2 f D.

Léi gidi. Xéc dinh: 60°=((SCD),(4BCD)| = (SD, AD) = SDA.

a’\3
9
S

Chiéu cao khéi chép: SA4 = AD.tan SDA = a+/3.
Dién tich hinh vuéng: S ,,., = AB’> =ad’.

3
Vay thé tich khéi chép: V0 = %SABCD.SA =Z ;/5 Chon B.

Cau 37. (PE CHINH THUC 2016-2017) Cho khéi chop S.ABCD c6 day 1a hinh chit
nhat, 4B=a, AD= a3. Canh bén SA4 vuéng géc véi mit phing day va méit phing
(SBC) tao véi mat phang day mot géc 60°. Thé tich ctia khéi chép da cho bing

3 3
A. @’ B. 34°. C. %. D. J3a .

Léi gidi. Xéc dinh: 60°=((SBC),(4BCD))~ B, 4B — SBA.

Chiéu cao khéi chép: SA = AB.tan SBA = a+/3.
Dién tich hinh chi nhat: S ,,., = AB.AD = a*/3.

Vay thé tich khéi chép: V.0 = %SABCD.SA =a’. Chon A.

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh 4. Canh bén S4 vudng
géc véi mit phéng day, géc gifia mat phang (SBD) va mit phang day bing 60°. Thé
tich cta khoi chép da cho bang
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CZS\/E a3\/g
= =
Léi giai. Xac dinh: 60° = ((SBD),(4BCD)) = (50, 40) = SO4.

A. @’ B.

Chiéu cao khéi chép: S4 = AO.tan SOA = 02 .

Y

LN , ~ A . _ 2
Dién tich hinh vuéng: S, =a".

a*\/6

Vay thé tich khéi chop: V; 0 = %SABCD.SA = Chon C.

Cau 39. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang g, géc gitta mit bén véi mat day
bing 60°. Thé tich ciia khéi chép da cho bang

3 3 3 3
@3 B. £ c. B3 p. £33,
8 8 12 24
Léi gidi. Tham khao hinh vé. Xac dinh: 60° = ((SBC),(4BC)| = (SE,OF | = SEO.

A.

Chiéu cao khéi chép: S
SO = OE.tan SEO = ATE.tan60° = %x/g = %.

a*\3

Dién tich tam giac déu ABC 1a S, = - A o

Qw
=[5
B

&

Vay thé tich khéi chép: V 5. = ESMBC SO =

Cau 40. (KHTN Ha N¢i 1dn 1, nam 2018-2019) Cho khdi chép S.4BCD c6 day la
hinh thoi tAm O, canh a va BAD = 60". Puong thdng SO vuéng géc véi day va mét
phang (SCD) tao véi mit diy mot géc biang 60°. Thé tich ctia khéi chép da cho bang

PENE) a3 PANE] 3

A. . B. : C. : D. :
8 12 24 48
Léi giai. Ké OK L CD. Khi 6 60° = ((SCD),(4BCD)| = (SK,OK | = SKO.
_aV3
Trong tam giac vuéng COD, cb > = ! >+ ! 5 - 2 0K = &.
OK* 0C* 0D op=7 4

Chiéu cao khéi chép: SO = OK.tan SKO = %Ta.

2
Dién tich hinh thoi: S, =25, = — f

a’\3
s

Vay thé tich khéi chép: V; .0 = %SABCD.SO =

Chon A.
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Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thoi canh a, duong chéo AC =a. Tam
gidc SAB can tai S va nim trong mit phang vudng géc véi mit day, géc gitta (SCD)
va mat day bang 45°. Thé tich ctia khéi chép da cho bang
3 3 3 3
AL B. - c. 3% D. L.
2 4 4 12
Loi giai. Goi H 1a trung diém A4B. Tu gia thiét suy ra SH L (ABCD).

Xéc dinh: 45° = (SCD),(4BCD))| = (SC,HC) = SCH.

i a

Chiéu cao khoéi chép: SH = HC.tan SCH = ——

3
>
2
Dién tich hinh thoi: S ;) = 25, e = — 2*/5

3

Vay thé tich khéi chép: V.0 = %SABCD.SH = "Z. Chon B.

Cau 42. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vudéng tai A4 va D,
AD=DC=1, AB=2. Canhbén S4 vudng géc véi day, mit phéng (SBC) tao véi mat
day mot géc 45°. Thé tich cta khéi chép da cho bing

A. V2. V2 C. ¥ V2

B. —. D. —.
2 6

Loi giai. Goi I 1a trung diém 4B, suy ra ADCI 1a hinh vuéng nén CI = AD = %AB.

Suy ra tam giac ABC vuong tai C.
Khi 6 d& dang xac dinh: 45° = ((SBC),(4BCD)) = (SC, 4C) = Sca.

Chiéu cao khi chop: SA = AC.tan SCA = 2.
AB+DC
Dién tich hinh thang: 5, — A2 +PC) 4p_ %
Vay thé tich khéi chép: V, .0 = %SABCD.SA = g Chon B. b
D C

Dang 5. THE TiCH KHOI CHOP - MUC PO VAN DUNG
Cau 43. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng. Canh bén S4 vuéng géc véi

2
a

2 Thé tich khéi chép da

mat phéng day va S4 =a. Dién tich tam giac SBC bang

cho bang
A& B, 43 c. - D. 2
. a’ I 3 -5
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Loi giai. Dit canh hinh vuong 12 x > 0.
Suy ra SB—=+/SA? + AB* =+Ja* + x>,
Dé thdy BC 1 (SAB)=- BC L SB nén ta c6

2
- ;/5 - SAABC :%SB.BC:%\ICZZ +x’x——x=a.

3

Vay thé tich khéi chép: V; 0 = %SABCD.SA = %. Chon C.

Cau 44. [PE CHINH THUC 2016-2017] Cho khéi chép S.4BCD c6 day 1a hinh
vudng canh a. Canh bén S4 vuéng géc véi mit phing day va khoang cach tit 4 dén

mit phéng (SBC) bing ﬂ. Thé tich cta khéi chép da cho bing

3
A. o’ B. £ c. L
2 3

L&i giai. Goi H 1a hinh chiéu cua 4 trén SB.
Dé dang chiing minh dudc

a2
5

AH 1 (SBC)=>d[A,(SBC)|= AH =

1 1 1

s =——T > SA=a.
AH SA AB

Ta c6

3

Vay thé tich khsi chép: ¥ = %SABCD.SA = % Chon C.

Cau 45. Cho khéi chép ta giac déu S.ABCD cb
day la hinh vudng tdm O, canh bang 4. Canh
bén bang a+/3. Goi M 1a trung diém caa CD, H
la diém d6i xtng cia O qua SM (tham khao
hinh vé bén). Thé tich khéi da dién ABCDSH
bang

A. B.

210 10 C 210

12 18 24

Loi giai. Khoi da dién 4BCDSH dude chia thanh hai khéi chép S.4ABCD va H.SCD.

1 1 ——— 4’10

° VS.ABCD :ESABCD'SO ZESABCD' SBZ _OBZ = 6 .

e Vi H d6ixting véi O qua SM nén d|0,(SCD)|=d|H,(SCD)].
1 a3\/ﬁ

Suy ra Vygep =Vosep = ZVS.ABCD = 24

5a3\/ﬁ

Vay thé tich khéi da dién can tinh: V =V 0, +Vysep = o

. Chon D.
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Cau 46*. Cho tt dién ABCD ¢6 S, . =4cm?, S,,,, =6cm’, AB=3cm. Goc gitia hai
mit phang (4BC) va (ABD) bing 60°. Thé tich ctia khéi tt dién da cho bing

B. %cmf C. icm3. D. %cm?

A. 2+/3cm’. 33

Loi giai. Ké CK 1 AB. Tacb S, . = %AB.CK——>CK = gcm.

Goi H la chan dudng cao cua ti dién ha ti dinh C. ¢
Xét tam giac vudong CHK, ta c6

443
=5

CH = CK.sin CKH = CK_.sin((ABC),(ABD)) = B D
@,
Vay ¥ = %SAABD CH— gcm3. Chon D. K

CAau 47*. Cho ti dién ABCD c6 BD = 3. Hai tam gidc ABD va CBD c6 dién tich 1an
lugt 1a 6 va 10. Biét thé tich cua t dién ABCD bang 11, s§ do goéc gitia hai mat
phéng (ABD) va (CBD) la

A. arcsin|— B. arcsin|—|. C. arccos E] D. arccos [2]
40 40
Loi gi4i. K& AH L BD. Tacé S, ,,, = %BD.AH—> AH =4,
Goi O la chan dudng cao cua ti dién ha tit dinh A. A
Taco V, yop = lSABCD.AO—>AO = 3VA—BCD = ﬁ
3 Saser 10
Xét tam giac vuong AOH, ta co B C
g
sin AHO = A0 _ 2—>AHO = arcsin [2] Chon B. H
AH 40 40 D

Cau 48*. Cho hinh chép S.4BC c6 day la tam gidc déu canh a. Cac mit bén (S4B),
(S4C) lan lugt tao véi mat day cac goc 1a 60°, 30°. Hinh chiéu vudng goc cia S trén
mit phng day ndm trén canh BC. Thé tich cta khéi chép da cho bing

“if. B. “Slf C. “33‘2/3 D. “;f.

L&i giai. Chon C. K& HE | AB (E € AB), HF 1 AC (F € AC) (tham khao hinh vd).

A.
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— % .
SFH = 30° HF = SH.cot 30°

1 1 23
4

SEH = 60° HE = SH..cot 60°
Tu hinh vé, suy ra { { ©

Ta cod Sy mm +Saucy =Sause & EAB.HE+EAC.HF = B A
N
2 H
& L 4.5H (cot60° + cot 30°) = 2 ER M) F
2 4 8 5
3
Vay thé tich khéi chép: ¥, . = %SMBC SH = “3*2/5.

Cau 49%*, Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac v61 AB = AC = 5a, BC = 6a va cac
miét bén cung tao véi day cac géc 60°. Hinh chiéu vudng goéc cia S trén mét phéng
day ndm bén trong tam gidc ABC. Thé tich ctia khéi chép da cho bing
3
A. %. B. \/§a3. C. 6\/§a3. D. 84°.

Loi giai. Ké HE | AB (E € AB), HF L AC (F € AC), HI L BC (I € BC).
Tit hinh v&, suy ra SEH = SFH = SIH = 60°—— HI = HE = HF = SH.cot 60°.

Ta c6 S, py +Saucy +Sancr = Sausc

REN %AB.HE +%AC.HF + %BC.HI =124°

3a3
5
Vay thé tich khéi chép: V; . = %SAABC SH = 6~/3a°. Chon C.

& %.16a.SH.cot 60° =124 —— SH =

Cau 50. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc vuong tai 4 va 4BC =30°. Dinh
S cach déu cac diém 4, B, C. Biét khodng cach tit S dén mit phing day bang a3,
khoang cach tit B dén mit phing (SAC) bing 2a+2. Thé tich khéi chép da cho bing

A. 2\24°. B. 44°. C. 424°. D. 84°.

L&i gidi. Goi H 1a trung diém BC. T gia thiét suy ra SH | (4BCD)—— SH = av/3.
Ta c6 d[B,(SAC)| = 2d[H,(SAC)|—— d[H,(SAC)] = av2.
Ké HE | AC (E latrung diém AC),ké HK L SE. (1)

AC | HE
Ta c6 { = AC 1 (SHE)= AC | HK . (2)

AC L SH B C
Tu (1) va (2), suy ra HK 1 (SAC) nén \7 M

HK = d[H,(SAC)|= av2. A

Trong tam giac vuong SHE, tinh duge HE = J6a = AB =2/6a—="_, 4C = 22a.
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. 1
Dién tich tam giac: S, ;. = EAB.AC — 434,

Vay thé tich khéi chép: 7, . :%SAABC.SH: 4. Chon B.
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Dang 6. THE TICH LANG TRU PUNG
Cau 51. [PE THAM KHAO 2016-2017] Khéi ling tru tam gidc déu cé tit ca cac
canh bing a c6 thé tich bing

a3\/§ a3\/§ a3\/§

a’\3

A. B. C. D. .
2 4 6 12
L&i giai. Chon B. Chiéu cao cua ling tru: 44’ =a. A o
A s a’3 @

Dién tich tam giac déu: S, ;. = 1

A C
3
Vay thé tich khéi lang tru: V. ype = Sype-AA4’ = ¢ f ¥

Cau 52. [PE CHINH THUC 2018-2019] Cho khéi lang tru dtng ABC.A'B'C’ ¢6 day
14 tam gidc déu canh @ va 44’ =+/3a. Thé tich cta khdi lang tru da cho bing

3 3 3 3

AL B. 3% c. & D. 3%

2 2 4 4

L&i giai. Chiéu cao clia ling tru: 44’ =+/3a.

2
Dién tich tam giac déu: S, ,,. = 2 f

3
Vay thé tich khéi lang tru: V. pe = Syype-AA' = 3%. Chon D.

Cau 53. [P THAM KHAO 2018-2019] Thé tich khi lap phuong ¢6 canh 2a bing
A. o’ B. 24°. C. 6a°. D. 84°.
Loi giai. Thé tich khéi lap phuong: V = 2a.2a.2a = 8a°. Chon D.

Cau 54. (PHSP Ha No6i lan 1, nam 2018-2019) Cho khéi hop chii nhat
ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AA' =a, AB=3a, AC =5a. Thé tich ctia khoi hop da cho bang
A. 4a°. B. 54°. C. 124°. D. 154°.
Loi giai. Ta c6 AD = BC =+ AC* — AB* = 4a.
Thé tich khéi hop chit nhat: ¥ = A4’.AB.AD =124°. Chon C.

Cau 55. (DHSP Ha No6i lan 4, nam 2018-2019) Cho hinh ling tru ding
ABCD.A'B'C'D' ¢6 AA'=3a, AC =4a, BD=5a, ABCD la hinh thoi. Thé tich cta
khoi lang tru da cho bing

A. 204°. B. 274°. C. 304°. D. 604°.
Loi giai. Chiéu cao khoi lang tru: 44’ = 3a.
1

Dién tich hinh thoi: S, = EAC.BD =104".

Vay thé tich khéi lang tru: V

ABCD.A'B'C'D’

=8 3ep-AA' = 304°. Chon C.

37



Cau 56. Cho hinh ling tru tam giac déu c6 canh day bang 2a va c6 cac mit bén déu
12 hinh vuéng. Thé tich khéi ling tru da cho bing

3 3
A. 24°43. B. 34°42. C. 2“3ﬁ. D. 2"4*5.

Sday = (Za)z ? = az\/g
h=2a

—)V:S ,h:2(13\/§. ChQD Ao

day

Loi giai. Tu gia thiét, ta c6

Cau 57. [PE CHINH THUC 2016-2017] Cho khéi lang tru dtng ABC.A'B'C’ c6
BB'=a, diy ABC la tam giac vudng cin tai B va AC = a+2. Thé tich cla khéi lang

tru da cho bang
3 3 3
A. . B. L. c. L. D. L.
2 3 6

Loi giai. Tu gia thiét suy ra BA=BC =a. A C’

Chiéu cao khoéi lang tru: BB’ =a. v

2
Dién tich tam giac: S, ;- = ljB’AJB’C =2
2 2 A C
3
Vay thé tich khéi lang tru: V. e = Sy se.BB = “7 Chon B.

Cau 58. Cho ling tru ding ABC.A'B'C’' c6 day ABC la tam giac véi AB=a,
AC =2a, BAC =120° va AA' = 2a+/5. Thé tich ctia khéi ling tru d4 cho bing

A oI5, B. 425, c. f | 40’5

D. .
3

L&i gidi. Chiéu cao khéi lang tru: 44" = 2a4/5.

1 — &3

Dién tich tam giac: S, 5 = EAB.AC. sin BAC = 5

Sy pe-AA" = a’\J15. Chon A.

Vay thé tich khéi lang tru: V. e =
Cau 59. Cho khoéi lang tru tam giadc déu c6 canh day bing ¢ va tong dién tich cac mat
bén bing 3a’. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang
3 3 3 3
A SN2 B 23 c. 23, p, £33
3 4 6 12

Loi giai. Xét khoi lang tru 4BC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu va 44’ 1 (ABC).
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Dién tich xung quanh ling tru: S, =3.5 ... < 3a° = 3.<AA’.AB) A '

&3a =3.(4d'a)= Ad' =a N
a*\3

4 A C
a*\3

g

Dién tich tam giac: S, ;. =

Vay thé tich khéi lang tru: V

ABC.A'B'C' — SAABC'AA, = . Ch()n B. B

CAu 60. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’' ¢6 BA=a, BC=a2, BA =a\/5.
Thé tich cia khoi hop da cho bing
3
A &3 B. 2642 C. &0, D. 2‘13& |
Loi gii. Trong tam giac vudong BB'A’, ta c6 .D : C'
BB =BA”* — 4'B"* =2a. Al B
Khi d6 thé tich hinh hop chit nhat Di
14 — BA.BC.BB' = 2/24°. Chon B. A

ABCD.A'B'C'D’

A B

Cau 61. [Dl:i MINH HOA 2016-2017] Cho khéi 14p phucong ABCD.A'B'C'D’ c¢6 @6 dai
dudng chéo A'C = a+/3. Thé tich ctia khéi lap phuong da cho bing

1 3\/ga3

A. @’ B. 334’ C. =a°. D. )
3 4
Loi giai. Dit canh cua khéi lap phuong 1a x (x> 0). D o
Suy ra AC = x2 va AA' =x. A LB
Tam giac vuong A’AC, cb \"‘5\\
2 D} ___ I
A'C =+ AA"* + AC? @a\/g: xz—I—(\/Ex) = x=aq. /:f _____ =0
A B

Vay thé tich khéi lap phuong: ¥ =a’. Chon A.

Cau 62. (Pai hoc Vinh lan 2, nam 2018-2019) Cho hinh hop chii nhat
ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB=a, AD=2a, AC’' =+/6a. Thé tich khéi hop bing

V3a’ D. 2.
3 3

~ 2 2
L&i giai. D& dang tinh dude AC =+Ja® +4a* = a5, suy ra CC' = \/(\/ga) —(\/§a> —a
Vay thé tich khéi hop chit nhat: ¥ = AB.AD.CC' = a.2a.a=24’. Chon A.

A. 24°. B. 2./34°. C.

Cau 63. Cho ling tru ding ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B va
BA=BC=1. Canh 4’'B tao véi mit day (ABC) goéc 60°. Thé tich ctia khéi ling tru

da cho bang
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A 3. B. .. c. p. Y3
2 2 6
Léi giai. Xac dinh: 60° = (4'B,(4BC)| = (4'B, AB| = 4'B4, A o4
Tam giac vuong A'AB, ta co6 AA' = AB.tan A'BA = 3. @
.y L 1 1

Dién tich tam giac: S, ;. = EBA.BC =3 A C
\

Vay V =38, .44 = g Chon C. B

CAu 64. Cho hinh hop chii nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB= AA' =a, duong chéo A'C
tao v6i mat day (4BCD) mot goc a thoa cota = /5. Thé tich khai hop da cho bing

24’ a’
A. 24°. B. J54°. C. —. D. —.
3 J5
- — / /
Léi giai. Xéc dinh: o =(4'C,(4BCD))=(4'C,AC| = 4'C4. P C
A8
Ta c6]4C =44 'COta_aﬁ;»Bczx/Acz —AB® =2a.
AB=AA' =a 9} e I
Vay V pop ywery = AA'.AB.BC = 2a°. Chon A. A == i

Cau 65. [Dﬁ CHINH THUC 2016-2017] Cho khéi ling tru ding ABC.A'B'C’ c6 day
ABC 1a tam giac can v6i AB=AC =a, BAC=120". Mat phing (4B'C’) tao véi day
mot géc 60°. Thé tich cua khéi ling tru da cho bing
3 3 3 3
A3 B. L. c. 2% p. 2%
4 8 8 8

Loi giai. Goi M 1a trung diém cta doan thing B'C’. D& dang xac dinh dudc
80 — ([ATE (AT5CT) - 40,7 0

Tam giac vuong A'B'M, cb

A'M = A'B'.cos MA'B' = a.cos 60" zg.

Tam giac vudng AA'M, cb

Ad’ = M tan AV = 2 ran60° =233,
I 2
Dién tich tam giéc: S, e = %AB.AC. sin BAC = 2 f.
3a°

Vay thé tich khéi lang tru: V

ABC.A'B'C' —
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Cau 66. MHSP Ha Noi lan 2, nam 2018-2019) Cho ling tru ding ABC.A'B'C’ c6
AA'=3. Tam gidc A’BC c6 dién tich bing 6 va tao véi mit day (ABC) géc 60°. Thé
tich cia khoi lang tru da cho bang

A. 9. B. 12. C. 18. D. 36.
Loi giai. Chiéu cao khoi lang tru: 44’ = 3.
Dién tich mat day: S, ;0 =S, 4-€0560° = 3.

Vay thé tich khéi lang tru: V

ABC.A'B'C' SAABC

AA’=3.3=9. Chon A.

CAu 67. Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AA' = a/3. Biét ring mit phing
(A’BC) hop véi mdt day (ABCD) mot géc 60°, dudng théng A'C hop véi mit day
(ABCD) mdt géc 30°. Thé tich ctia khéi hop chii nhat da cho bing

3
A. 4. B. 4*\/2. C. 2a3\/6. D. 2a3\/g.
30" = (4'C,(4BCD)| = (4'C,AC) = a'cA B '
Loi giai. Xac dinh: I A i D)
60° = ((4'BC),(4BCD)| = (4B, 4B) = a'B4. A
AB= AA'.cot A'BA=a ‘:iB. ¢
Ta c6 R = BC =~ AC* — AB*> = 2a/2. LimmmT
AC = AA'.cot A'CA = 3a A D

Vay thé tich khéi hop chit nhat: V

ABCD.A'B'C

o = AA'.AB.BC = 24°\J6. Chon C.

CAau 68. Cho hinh hop chii nhat ¢6 dién tich ba méit cung xuit phat tit cing mot dinh
1a 10cm?, 20cm?, 32cm?. Thé tich ctia khéi hop chii nhat da cho bang

A. 40cm’. B. 64cm’. C. 80cm’. D. 160cm’.
Loi giai. Xét hinh hop chii nhat ABCD.A'B'C'D’ c¢6 D’ C’
day ABCD la hinh chit nhat. A B

S 450 =10 cm’ AB.AD =10 i
Theo bai ra, ta ¢6 {S,,,,, =20cm® < | AB.44' =20 Di--ot-JC
S, =30cm> |Ad".AD =32 e =

Nhan v& theo vé, ta duge (44'.AB.AD) = 6400 = AA'.AB.AD = §0.
Vay thé tich khéi hop chit nhat: V = AA’. AB.AD =80 cm’. Chon C.

ABCD.A'B'C'D’
Cau 69. Cho khéi hop dting c6 day 1a mot hinh thoi c¢6 @6 dai dudng chéo nho bang 10
va géc nhon bang 60°. Dién tich mdi mét bén ctia khéi hop bing 10. Thé tich cta khéi
hop da cho bang

A. 25\3. B. 50. C. 504/3. D. 1004/3.
L&i giAi. Gia st khéi hop da cho 1a ABCD.A'B'C'D’ v6i AB—a va BAD = 60"
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Suy ra BD=a, AC = a/3. Theo gia thiét, ta c6 BD =10 < a =10.

o 2
Dién tich mit day: S = AB.AD.sin BAD = 2 2‘/3 = 504/3.

Dién tich méi mét bén bang 10 < AB.BB’ =10 = BB’ =1.
Vay thé tich khéi hop: ¥ =S ,,.,.BB’ = 50+/3. Chon C.

Cau 70. Cho hinh hép chit nhat c6 dudng chéo d =+21. Do dai ba kich thude cta
hinh hop chii nhat 1ap thanh mot cAp s6 nhan c6 céng boi g = 2. Thé tich ctia khoi hop
chii nhat da cho bang
A. 6. B. 8. C. é D. §
3 3
L&i giai. Xét hinh hop chii nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 @6 dai kich thudc ba canh 1an lugt
14 AA'=a, AB=0b, AD = ¢ va c6 duong chéo AC’.
L . b=2
Ta c6 a, b, ¢ 1lap thanh cap s6 nhan ¢6 cong boi g =2. Suy ra { 4a.
c=4a
Mt khéc, d6 dai duong chéo AC' =21 = 44> + AB* + AD* =21 a*> +b* +* =21.
c=2b=4a
=
a’+b +c* =21

Vay thé tich khéi hop chit nhat: V

ABCD.A'B'C'D’

Tfid()tac()hé{ a=1 b=2, c=4.

=abc =8. Chon B.

Dang 7. THE TICH LANG TRU XIEN
Cau 71. Cho lang tru ABC.A’B'C’' c6 day ABC la tam giac déu canh 4. Hinh chiéu
vuéong goc clia diém A4’ 1én mit phang (4BC) triing v6i tAm O clia dudng tron ngoai

tiép tam giac ABC, biét 4’0 = a. Thé tich cta khéi ling tru da cho bing

3 3 3 3
AL B &3 o D, ©3.
4 4 6 12

a’/3

Ld&i giai. Chiéu cao khéi ling tru: 4’0 = a. Dién tich tam giac déu: S, ,, = ——

4
a*\/3

4

Vay thé tich khéi lang tru: V. pe = Saupe-A'0 = . Chon B.

Cau 72. Cho hinh ling tru ABC.A’B'C' c¢6 day la tam gidc déu canh 242 va
A'A=a/3. Hinh chiéu vudng géc cla diém 4’ trén mit phing (ABC) trung véi
trong tdim G cta tam giac 4BC. Thé tich cta khéi ling tru da cho bing

3 2a3 3

A. 24°, B. £ c. 22 D. £
2 3 6
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L&i gidi. Ta c6 AN = a6, suy ra AG = %AN = %a«/g.
Chiéu cao khoéi lang tru: A'G =+ A'A*> — AG* = #.

Dién tich tam giac déu: S, ,,. = (2(1«/5)2 ? =24°/3.

Vay thé tich khéi lang tra: V. ,po = S,50.4'G = 24",
Chon A.
Cau 73. Cho hinh tru ABCD.A'B'C'D’ c6 tit ca cic canh déu bang 24, ddy ABCD la
hinh vuéng. Hinh chiéu vuéng géc cua dinh A’ trén mat phing day trung véi tAm cta
day. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

4a°\2 8a’

A. 424°. B. 84°. C. 3 D. T

Loi giai. Goi O 1a tAm cua hinh vuéng ABCD.
Tu gia thiét suy ra 4’0 L (4BCD).
Chiéu cao khéi lang tru: 4’0 =+ 44" — 40> = av2.
Dién tich hinh vuéng: S, =4d’.
Vay thé tich khéi lang tru:
14 Sy ipep-A'0O =424°. Chon A.

ABCD.A'B'C'D’

CAu 74. Cho ling tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1la hinh vudng canh a, canh bén
AA' = a. Hinh chiéu vuéng géc ctia 4’ trén mit phang (ABCD) trung véi trung diém
H cta AB. Thé tich caa khéi ling tru da cho bang

3 3 3
A. & B. “f. C. % D. ‘“/3.

Loi giai. Dién tich hinh vuéng: S, =d’.

Chiéu cao khoi lang tru: A’H =~ A4 — AH* = @.
Vay thé tich khéi lang tru:

Vv A'H =

ABCD.A'B'C'D’ SABCD'

3
¢ ;/3 Chon B.

Cau 75. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng cin tai B va
AC = 2a. Hinh chiéu vuong géc cia 4’ trén mit phing (ABC) 1a trung diém H cla
canh AB va A’A=a+2. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bing

a*/6 a*\6

A. a°/3. B. 24°\2. C. , D. .
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L&i gidi. T gia thiét suy ra B4 = BC = av/2. A C’

Chiéu cao khoi lang tru: A’H =+ AA”? — AH? = #. B
1
Dién tich tam giac vuong: S, ,,. =—BA.BC =a’.
: g 8: Oaunc 2 Al C
3
VAY Vo yyer = Suppe-A'H =2 ;/g. Chon C. H %

Cau 76. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’' c¢6 day ABC 1la tam giac vuong tai A,
AB = AC =a. Biét ring A'A= A'B= A'C = a. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

3 a3\/§ a3\/§ a3\/§

AL B. C. D. .
2 4 4 12
Loi giai. Goi I 1a trung diém BC. Tu gia thiét suy ra A7 L (4BC).
Tam gidec ABC, c6 BC =+ AB* + AC? = a /2. B’ C’
/
Chiéu cao khoi lang tru: A’ =+ A'B> —BI* = #. A
A s . A 1 a’
Dién tich tam gidc vuéng: S, ;- = EAB.AC =5 B C
A a2 &
Vay Vpe awer = Sausc-A'T = 4 Chon B. A

Cau 77. Cho lang tru ABC.A'B'C’' c6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB=1,
AC =2. Canhbén 44’ =+2. Hinh chigu vudng goc cia 4’ trén mat (4BC) trung véi
chan duodng cao ha tit B cta tam giac ABC. Thé tich caa khéi lang tru da cho bing

Al B, Y2 ¢, 321 o, 2L
4 4 4 12
2

L&i giai. Tam giac vuong ABC, ¢6 BC =V AC? — AB* =3 va AH = IiBC _

Chiéu cao khoi lang tru: A’H =+ AA”? — AH? = g

1 J3

Dién tich tam giac: S, ;- = EAB.BC =5

V21

Vay Ve swer = Saupe-A'H = Chon B.

1
>

Cau 78. [PE THU NGHIEM 2016-2017] Cho hinh léng tru ABC.4'B'C’ ¢6 day ABC
14 tam gi4c vudng cAn tai 4, canh AC =2+2. Bidt AC’ tao véi mit phing (ABC)
mot géc 60° v AC' = 4. Thé tich cia khéi da dién ABCB'C' bing
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A S B. 16 c. 33 p. 16v3

3 3 T3 3
L&i giai. Chidu cao khéi lang tru: 4 = AC”.sin60° = 24/3. o B’
Thé tich khéi lang tru: V. pe = Saupe b = %Acz.h = 8+/3. .
Suy ra thé tich can tinh: V isewer = %VABC.A,B,C, = # C B
Chon D. A

Cau 79. Cho khoi lang tru biét day c6 dién tich S =10cm?, canh bén ¢ =10cm va tao
v6i mat phing day mot géc 60°. Thé tich khoi ling tru bing
A. 50cm’. B. 50/3cm’. C. 100cm®. D. 100+/3cm®.
L&i giai. Chiéu cao khéi ling tru: /= £.sin60° = 5+/3.
Vay thé tich khéi lang tru: ¥ = S.z = 50+/3cm®. Chon B.

Cau 80. Cho lang tru ABCD.A’B'C'D’' c¢6 day ABCD la hinh chi nhat tam O va
AB=a, AD = a+/3. Dudng thing 4’0 vuéng géc véi day (ABCD), canh bén 44" hop
v6i mit day (ABCD) mot géc 45°. Thé tich ctia khdi lang tru da cho bing

A. 3 B a6 C a3 D a3
. L T R

Léi gidi. Xac dinh: 45 = (44',(4BCD)| = (44, 40) = 4’40,

Chidu cao khoi lang tru: 4’0 = AO.tan A'40 = a.
Dién tich hinh chi nhat: S ,,., = AB.AD = a*/3.
Vay V, =8 0p-A'0=3a’+/3. Chon A.

BCD.A'B'C'D’

Cau 81. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam giac déu canh bang 2. Hinh chiéu
vudng goc cia A’ 1én mit phang (4BC) trung véi trung diém H cha BC. Géc tao bdi
canh bén A4’ v6i mit day 1a 45°. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bing

AL B.3 c. ¥ p. Y6

8 24
L&i gidi. Ta c6 AH = /3. A C’
Xéc dinh: 45" = (44,(ABCD)| = (44", AH | = 4"4H.
Chiéu cao khéi lang tru: A'H = AH.tan A'AH = /3.
Dién tich tam giac déu: S, - = /3.

Vay Ve ywer = Sause-A'H =3. Chon B.
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Cau 82. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh ¢, tAm O va
ABC =120°. Géc gitta canh bén 44’ va mit day bing 60°. Dinh 4’ cach déu cac
diém 4, B, D. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

A. @*+3. B 23 c. 3 p, 23

2 2 6

L&i giai. Chon B. Tw gia thiét suy ra tam gidc ABD B o4
déu canh a. Goi H 1a tAm tam gidc ABD. Vi A’ cach
déu cac diém 4, B, D nén A'H L (ABD).

Xéc dinh: 60° = A4',(ABCD)| = (44', HA) = A'AH.

2 2a\/§ a\/g

Taco AH==A4A0==———=——.
3 3 2 3
Chiéu cao khoéi lang tru: A’H = AH.tan A’AH = a.

a*\3

Dién tich hinh thoi: S ., =28, = — Vay V uep e =

Cau 83. Cho khéi lang tru 4ABC.A’B'C’, biét thé tich khoi chép A.BCB'C’ bang 24°.
Thé tich cia khéi ling tru da cho bing
5 3

A. Ea ) B. 34°. C. 44°. D. 64°.
1 A C
_ ) VA.A’B’C’ = EVABC.A’B’C’ o~
Loi giai. Dé thay 5 =V e aper = 3a°.
3
VA.BCB’C’ = EVABC.A’B’C’ =2a A !
Chon B. B

Cau 84. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 12cm®. Thé tich cta khoi tu
dién ACB'D’ bang

A. 2cm’. B. 3cm’. C. 4cm’. D. 5cm’.

<, I x A B/ C/
Loi giai. De thay

VACB’D’ = VABC’D.A’B’C’D’ - (VB’ABC +VD’ADC +VAA’B’D’ +VCB’C’D’)'

< V !y
Ma VB’ABC = VD’ADC - VAA’B’D’ = VCB’C’D’ - %'

1

Suyra V., = E‘VABCD.A’B’C’D’ =4 cm’. Chon C.

Cau 85*% Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 day ABCD 1a hinh thoi tAm O, canh g,
géc ABC = 60°. Biét ring 4’0 L (ABCD) va canh bén 44’ hop véi day mot géc bing
60°. Thé tich cta khéi da dién OABC'D’ bing
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3 3
A 37 B. % C.
4 6

- oo|Qw

Loi giai. Dé dang tinh duge V' =S ,,,,.4'0 = 3%.

Taco V= VO,ABC’D/ + VAA/D’,BB’C’ + VC/.BOC + VD’.AOD + VO.CDD’C’
1 1 1 1
=V poy +=V +—V +—V +=V.
OABCD™ " 9 12 12 6

3
Suy ra 7, Z:%. Chon C.

0.4BC'D' —
6
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Dang 8. Ti SO THE TiCH
Cau 86. [Dﬁ MINH HOA 2016-2017] Cho tt dién ABCD c6 AB, AC va AD doi
mot vudng géc. Cac diém M, N, P lan luct la trung diém cac doan thdng BC, CD,
BD. Biét ring AB=4a, AC =6a, AD =7a. Thé tich khéi tG dién AMNP bang

A. 74°. B. 144°. C. 214°. D. 284°.
L&i gidi. T dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD 4
d6i mot vudng géc nén V., = %AB.AC.AD =28a’.

, ; B D
Ta co6 SAMNP = ZSABCD —>VAMNP = ZVA.BCD =Ta. M i«
Chon A. C

Cau 87. [PE THU NGHIEM 2016-2017] Cho tt dién ABCD c6 thé tich bing 24 va
G la trong tAm cta tam giac BCD. Thé tich ctia khéi chép G.4ABC bang
A. 4. B. 6. C. 8. D. 12.

L&i giai. Ta c6 4

VG.ABC = VA.GBC'

Vi G la trong tdm tam giac BCD nén S

AGBC — ESADBC'

Suyra V, ;0 = %VABCD = %.24 =8. Chon C.

D

CAau 88. Cho ti dién ABCD c6 thé tich V. Goi V' 1a thé tich cta khéi ti dién c6 cac
/
dinh 14 trong tAm cta cac mét ctia khoi t dién ABCD. Ti s 7 bang

L B. % c. 2. D. 23,
27 27 27 27
Loi giai. Chon A. Goi M 1a trung diém AC; E, F lan

lugt 1a trong tam cua tam giac ABC, ACD. a4
Trong tam giac MBD, c6 EF :%BD. M
Tuong tu ta c6 cac canh con lai cua ti dién méi sinh ra B C
bang 1 canh cta tt dién ban dau nén v = (1]3 = i

3 v 3] 27 D

Cau 89. Cho ta dién ABCD c¢6 AB, AC, AD d61 mo6t vudng goc va AB=6a,
AC=9a, AD=3a. Goi M, N, P lan lugt la trong tdm cta cac tam gidc ABC,
ACD, ADB. Thé tich cta khéi ti dién AMNP bang

A. 24°. B. 44°. C. 6a’. D. 8a4°.

48



Loi gidi. Ta ¢6 V., = éAB.AC.AD =274’

1 1 27

Do SAEFG ZSABCD —>VAEFG = ZVABCD :IaB
Ta ¢6 Ve _AM.AN AP:g gz:i
LEFG AE AF AG 3 3 3 27

Cau 90. [DE THAM KHAO 2016-2017] Cho t dién c6 thé tich bing V. Goi V' l1a

R oz 2 A LN 2 2 N 2 < R 9 2 2 A , LN
thé tich cua khéi da dién c6 cac dinh 13 cic trung diém cua cac canh cua khoi ti dién
V/
da cho. Ti s6 - bang

A L B. 2. c. L

2 3 4
Loi giai. Ki hiéu t dién va cic diém nhu hinh vé.

V o / / /
Ta Cé S‘A B C — SA . SB . SC — l i V:S\ A/Blcl — Kc

V,,. SA SBSC 8 '° 8

|4
Tuong tu Viasr =Vegamw =Veowr = g
/
Suy ra V’:K = Kzl Chon A.
2 Vo2

Cau 91. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh va c6 thé tich bing 48. Goi
M, N lan lugt 1a diém thudc cac canh 4B, CD sao cho MA= MB, NC =2ND. Thé
tich cta khoi chép S.MBCN bang
A. 8. B. 20. C. 28. D. 40.
Loi giai. Goi d 1a khoang cach ti dinh 4 dén canh CD.
Dién tich hinh binh hanh § ., = AB.d.

Ta co6 SMBCN = SABCD _SAAMN _SAADN

= AB.d—lAM.d—lDN.d = AB.d—lAB.d—lAB.d
2 2 4 6

7 7
— EABd — ESABCD'

A 7 7
Vay Vs ysen. = EVS.ABCD = 5.48 =28. Chon C.

Cau 92. (KHTN lan 2, nam 2018-2019) Cho khéi chép ti giac S.ABCD c6 thé tich
V, day la hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan lugt la trung diém céac canh SB,
BC, CD, DA. Thé tich khéi chép M.CNQP biang
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A B. . c.”.
4 8 16
Loi giai. Tt gid thiét suy ra Spygp = g.S ABCD-

Vi M latrung diém SB nén
d|M,(ABCD)|= %d[S,(ABCD)].

Cau 93. (Pai hoc Vinh 1an 2, nam 2018-2019) Goi ¥ la thé tich cta khéi lap
phuong ABCD.A'B'C'D’, V, 1a thé tich ti dién A’4BD. Hé thiic nao sau day ding?

A V=2V, B. V =3V, C. V=4V, D. V =6V,
e ene , ;o 1 , D' A
Loi giai. Taco V=S, 44 va V, = ESAABD.AA . - : B’/,'
1 v e
Ma S, = =S 00 ——— =6. o
AABD 2 ABCD I/l _D"L:_'_____ . A
Suy ra V' =6V,. Chon D. C = \‘B

Cau 94. Cho lang tru ABC.A'B'C’. Pudng thing di qua trong tAm cta tam giac ABC
va song song v6i BC cét cac canh 4B, AC lan lugt tai M, N. Mt phing (A'MN)
chia khéi lang tru thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich phan bé chia phan 16n bing

A2 B. 2. c. £ D. £
3 9 23 27
Gye e % e INE 41 A 4
Loi glal. De thay SAAMN = §SAABC' A/ B/
, . 1
Ta co VABC.A’B’C’ = SAABC AA" va VA’.AMN - ESAAMN'AA,' C.
4 23
Suy ra VA’.AMN = 2_7VABC.A’B’C’ ——)VBMNC.A’B’C’ = 2_7 ABC.A'B'C’* A B
V !
Vay M:i. Chon C. N E
VBMNC.A’B’C’ 3 C

Cau 95. Cho hinh hop 4ABCD.A'B'C'D’ c¢6 I la giao diém cia AC va BD. Goi ¥, va

¥, 1an lugt 1a thé tich cac khoi ABCD.A'B'C'D’ va IA'B'C’. Ti s6 % bing

2

A % B. 2. C. 3. D. 6.
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Loi giai. Chon D. That vay:
Khéi chép I4'B'C’ so v6i khoi hop ABCD.A'B'C'D’
e Dién tich day giam %

1

e Cong thiic tinh kh6i chép thi nhan thém 3

Cau 96. Cho hinh chép S.4ABC c6 chiéu cao bing 9, dién tich day bang 5. Goi M la
trung diém ctia canh SB va N thudc canh SC sao cho NS =2NC. Thé tich caa khéi
chép A.BMNC bang

A. 5. B. 10. C. 15. D. 30.
s

Lo giai. Tit gid thict, ta c6 S0 = 2 va M _ 1

sc 3" sB 2

f, , 1 M
Thé tich khi ch6p 7 e = 5.9.5=15.
A
Ta o6 Lamy _ SM SN _1_ V ioame = EVS sc =10. Chon B. i B
Ve SB SC 3 3's

C

Cau 97. Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day bang g, canh bén bang 24. Goi M la
trung diém SB, N 1a diém trén doan SC sao cho NS =2NC. Thé tich ctua khoi chép
A.BCNM bang
a*J11 a*\11 V11 V11
T B. 6 C. T D. %6
Loi gidi. Goi O 1a tam cua tam giac ABC. Tu gia thiét suy ra SO L (4BC).
a\/11
5

A.

Chiéu cao khoi chép: SO =+/S4> — A0* =

2 3
Thé tich Khi chop: 7, o — L.4Y3 @Y1l _ @11
' 34 3 12
Ta cb Vs ann _ SM.SN :l.g:_, suy ra | :z.
Vewe SB SC 23 3 V. . 3
A 2 11
Vay Vipemy =3 Vsane = . Chon C.

3 18

Cau 98. Cho ti dién ABCD c6 thé tich V va cac diém M, N, P thdéa méan diéu kién
AM =2A4B, AN =3AC va AP = 4AD. Ménh d8u nao dudi day ding?

4 14
AV nr =8V.  B. V. =24V, Co Vyp = 5 D. V pw = Y
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Loi giai. Tu gia thiét, suy ra

AB 1 AC 1 4D 1
AM 2" AN 3 AP 4
Ta c6 Vs _ AB .AC.AD:lxlxl:i. M P
V,w AM AN AP 273 4 24
Suy ra V, ,np =24V, zop =24V. Chon B. N

CAu 99. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=3, SB=4, SC=5 va ASB= BSC = CSA = 60°.
Thé tich cta khéi chép da cho bing

A. 5V2. B. 513. C. 10. D. 15.
Loi giai. Trén cac doan SB, SC 14n lugt 14y cac diém E, F sao cho SE = SF =3.
Khi d6 S.AEF 1a khéi ti dién déu c6 canh a = 3. 3
Suyra Vs :&:ﬂ. F

12 4

.V, SE SF 33 9 20
Ta co ﬁ:S_B'EZZE:Z_O —Vsure =5 Vs.umr =52. A ‘ B
Chon A. C

Cau 100*. Cho hinh chép déu S.4BC c6 tit ca cic canh bang a. Mat phéng (P) song
song v6i mét day (4ABC) va cat cac canh bén S4, SB, SC lanlugt tai M, N, P. Biét
mit phang (P) chia khéi chép da cho thanh hai phan c6 thé tich bing nhau. Dién
tich tam giac MNP bang

2 2 2 2
A T3 B, &3 c. V3 p. &3
432 43[4 8 16
SM SN SP S

Loi giai. Theo dinh li Talet: —=—=—=x.
A4 SB SC

Ta c6 Vsue _ SM.SN.S—P:xS.
Ve we SA SB SC M N

Theo gid thigt e 1 0 1 1 AB
V. 2 2 2

S.ABC

C
2 2
Suy ra tam gidc MNP déu canh 2 nén Somp = [i] .ﬁz 2 \/5 Chon B.
2 )4 4¥4
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Cau 101. Cho tam gidc ABC vudng cAn 6 A va AB = a. Trén dudng thing qua C va
vudng géc véi (ABC) 1ay diém D sao cho CD = a. Mit phang («) qua C va vuéng géc véi

BD, cit BD tai F vacit AD tai E. Thé tich ctia khéi ti dién CDEF bang

3 3 3 3

AL B. & a D. &
— ‘1 TR e
BC =+JAB*> + AC* = a\2 D

Loi giai. Ta c6
BD =+/BC* +CD* = a\/3.
Dé dang chiing minh dude CE 1 AD.

. DF cD* 1
Tam giac vuéng DCB, c¢6 CD* = DF.DB = — = 2 —=—.
DB DB 3 C
2
Tuong tu, ta cling ¢6 DE = CD2 = l
DA DA* 2
Vowe DE DF 1 1

Suy ra = . =—
e DA DB 6
Cau 102. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudong tai 4 va B,
BA=BC=1, AD=2. Canh bén S4 vudng géc véi mit phing day va S4=+/2. Goi H
12 hinh chiéu vuéng géc ciia 4 trén SB. Thé tich ctia khéi da dién SAHCD bing
A 22 B. 42 c. 22 p. &2
3 3 9 9
Lai giai. Dé dang tinh duge V; ;. = g

Ké HK [/ SA (K € AB). Tac6

2
HK:BH:ABzzleK:ﬁZQ. H D
SA BS BS 3 3 3
L 1 V2
Khi d6 VH.ABC = ESAABCHK = E B C
Suy ra thé tich can tinh: V, .., — Vi s V2 —% 32 ChonD

53



CAau 103. Cho hinh chép S.4BCD. Goi A’, B, €', D' 1an ludt 14 trung diém cta S4,
SB, SC, SD. Ty s6 ctua thé tich khoi chép S.4’B'C'D’ chia cho thé tich khéi chép
S.ABCD bang

AL B. L. c. L
2 4 8
Loi giai. Chon C. Ta c6 V e =Vs ywer Vs iper

Viuwe _SA SB' SC' 11

1

1
Vep SA SB SC 222 8

1
Suy ra VS.A/B/C’ — g'VS.ABC'

Ma

Tuong tu ta cing ¢6 V, . = g'VS.ADC'

~ 1 1 1 1 V Il 1
Vay Vs e =< Vsase T3 Vsape = _(VS.ABC +Vs anc ) =~V 4pcp- SUy ra A = —
8 8 8 8 S.ABCD 8
Luu ¥: Ti s6 thé tich chi ap dung cho khéi chép tam gide nén néu day 1a ti giac ta chia

day thanh hai tam giac.

Cau 104. Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh chit nhat. Mt phéng (a) di qua 4,
B va trung diém M cta SC. Mit phiang («) chia khoi chép da cho thanh hai phan

9 N e 2 N V N
c6 thé tich lan lugt 1la v;, V, v6i V, <V,. Tiso 71 bang
2

AL B. 2 c. 3. D. 2.
4 5 8 8
Loi gidi. Ké MN // CD (N €(CD), suy ra ABMN la thiét dién ctia khoi chop.
Ta co6 VS.ABMN = Vs aBm +VS.AMN . S
Vs asu _%_ 1 1 1

sC - E = VS.ABM = EVS.ABC = ZVS.ABCD‘

VS .ABC

Veurw  SM SN 1

° =—= V — _V .
Vs aco SC'SD 4 s.AMN ‘g V's.aBCD

1 1 3
Suy ra Vs apun = ZVS.ABCD +§T/S.ABCD = gVS.ABCD'

5 N 3
Suy ra Ve :ng.ABcp- Vay 71:5 Chon B.
2
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Cau 105. [PE THAM KHAO 2018-2019] Cho khéi ling tru ABC.A'B'C' c6 thé tich
bing 1. Goi M, N lan ludt 1a trung diém cta cac doan thing 44’ va BB'. Pudng
thdng CM cit duong thdng C'4’ tai P, dudng thdng CN cét duong thing C'B’ tai
Q. Thé tich khéi da dién 161 A’MPB'NQ bang

Al B. L. c. L D. 2.
2 3 3
Loi giai. Goi % 1a chiéu cao cua lang tru ABC.A'B'C’.
N 4 4
Do SAC’PQ = 4SAC’A’B’ nen VC.C’PQ = EVABC.A’B'C' = g (1)
, 2 1 1
Ta c6 Ve upsa = EVABC.A’B’C’ = Ve amnn = EVABC.A’B’C’ = 5
P
1 2
Suy ra VCMN.C’A’B’ = VABC.A’B’C’ — Ve amnm = _5 = E ( )
Tt (1) va (2), suy ra V.m0 :% Chon D.

CAu 106. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang V. Céc diém M, N, P lan

A_]W/:l, B—N/: CP/ :g. Thé tich cua
AA 2 BB ccC 3

lugt thudc cac canh A4A4’, BB, CC’' sao cho

khoi da dién ABC.MNP bang

A Zy. B. V. c. Ly D. 2y
3 16 18 27

Loi giai. Cong thtc giai nhanh:V . ., = [W]V A ¢

. AM BN _ CP M h’ P
Vi m=—"——, n="x,p=—ro.

AA BB cc
¢ 1 2 2 11 ! /
Ap dung: m:E, an,pZE,ta dude V0 mp :EV. A C
B/

Chon C.

Cau 107. Ngudi ta cdn cit mot khéi lap phuong
thanh hai khéi da dién béi moét méit phing di qua 4
(nhu hinh vé) sao cho phan thé tich cua khéi da dién
chtia diém B bing mot nia thé tich cta khéi da dién
CN

/

bang

con lai. Ti s6

A B.

1 1
- 5
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CN BM DP

O + / / + /
Loi giai. Cong thiic giai nhanh: Vawwrsco _ — CC' _ BB DD .
ABCD.A'B'C'D’ 2 2
0 + C7N
/
Theo gia thiét, ta c6 Vaweser 1 cc' 1 CN, = % Chon C.
3 2 3 cc’ 3

ABCD.A'B'C'D’

Cau 108%, Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi M, N lan lugt 14 trung diém
cac canh AB, BC va E la diém d6i xting v6i B qua D. Mit phang (MNE) chia khéi
t dién ABCD thanh hai khéi da dién. Khoi da dién chta dinh 4 c6 thé tich bing
V2 AL c. 12a’ p, 13V2¢’

18 216 216 216
Loi giai. Thé tich khéi t dién déu ABCD canh

a*\2

ala V= .
12

A.

. [P=ENNCD . . X
Goi = P, Q lan lugt la trong tam

Q=EMNAD
caa ABCE va AABE.

= :l'l'zz_jVB,MNE lV,
sap BA BC BD 2 2 2 P
Veoor ED EQ EP_l%%—%jV _ZV _lV
Vewaw EB "EM EN 233 9 BMNDQP — gV EBMN — 19" "

11, 11 &2 1W2d°
216

Suy ra thé tich khéi da dién chiia dinh 4 bing —V = —. . Chon C.
18 18 12 2

Cau 109*. Cho hinh chép déu S.ABCD. Goi M la diém d6i xting cia C qua D, N la
trung diém ctia SC. Mat phang (BMN) chia khéi chép S.ABCD thanh hai phin c6

thé tich 1a ¥,, ¥, trong d6 ¥, 1a phan thé tich chtia dinh 4. Ti s6 14 bing

AL B. 12 c. > D. >
5 5 7

Loi gidi. Dé thay DE 1a dudng trung binh cta tam giac MBC, suy ra % = %; F la

trong tam cua tam giac SMC, suy ra ME z Ta c6
MN 3
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Vyosw MD ME MF 11

Viesy MC MB MN 22

2_1
3 6

1 5
Suy ra V, = [1 _E]VM.CBN = EVM.CBN’ (1)
Ma Ve.snu = CN.CM = 1.2 =1
Ve gsp cS CD 2
1
= Ve =Vessp = EVS.ABCD' (2>

Tix (1)va (2), suy ra Vs =22V, ey =5

Cau 110%, Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’' ¢6 M, N, P lan lugt la trung diém ba canh
A'B', BB' vi D'D. Mit phang (MNP) cét duong thang 4’4 tai 1. Biét thé tich khéi
tG dién IANP 1a V. Thé tich khéi hop da cho 4ABCD.A’B'C'D’ bing

A. 2V, B. 4V. C. 6V. D. 12V.
Loi giai. Goi Q=(MNP)NA'D'. Theo tinh chdt caa [

giao tuyén suy ra MQ / NP nén Q la trung diém

cia A'D’. Suy ra M, Q lan lugt 1a trung diém IN,
IP.

Ta c6

A/

VI.A’MQ IA/ ]M IQ 1 1 1 1 V
Vow A INIP 322 12 M T1g
IANP
Mat khac ¥, 0 = %d[[ (A'B'C'D’)|-S s yo 4
11 1 1 .
ZE.Ed[A (4BCD)). gSABC’D’ :4—8VABCD_A,B,C,D,. Tu d6 suy ra V,, ., ypep =4V. Chon B.

Dang 9. BAI TOAN CUC TRI
CAu 111. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=a, SB=a2, SC=a3. Thé tich 16n nhat
ctua khoi chép da cho bang

3 3 3
A. 4°/6. B.“Jg Can D"ﬁ.

= = L
L&i gidi. Goi H 13 hinh chiéu cha 4 trén mit phing A
(SBC)—— AH 1 (SBC). Ta c6

o AH <AS.

D4u "=" x4y ra khi A4S 1 (SBC) .

S B
o Sige= %SB.SC. sin BSC < %SB.SC .
Dau "=" xay ra khi SB L SC. ¢
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Khi dé V :%SASBC.AH S%[%SB-SC]AS = %SA.SB.SC.

Dau "=" xay ra khi S4, SB, SC d6i mot vudng goéc v6i nhau.

1 a3x/g
6

Vay thé tich 16n nhat ctia khéi chop: V. = 5 SASB.SC =

. Chon D.

Cau 112. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat v61 4B =4. Canh bén S4
vudng goc véi mat phing day va SC = 6. Thé tich 16n nhat ctia khéi chép da cho bing

A. 24. B. 20 c. 20 p. 3.
3 3 3
L&i gidi. D4t BC=x. Suyra AC=+16+x> va S4=~20—x>. PK: 0 < x < 24/5.
Thé tich khoi chép: 7, . — %SABCD.SA _ %x 20— 22
2
4 x2+(\/20—x2) 40
=3 2 ER

D&u "=" xdy ra < x =+20—x> < x =+/10. Chon C.

Cach 2. Xét ham s6 f(x)= %x 20— x> trén (O;Zx/g).

Cau 113. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu va c6 S4=SB=SC =1.
Thé tich 16n nh&t ctia khéi chép da cho bing

AL B. L. c. Y2 D, Y3
6 12 12 12

Loi giai. Goi O 1a tAm tam giac déu ABC.

Tu gia thiét suy ra SO L (ABC). N
2
bat AB=x, suyra OAz% va SO:JI—%.
<. A C
Diéu kién: 0 < x < J3.
1 1 > M

Khl dé VS.ABC :ESAABC'SO:E"XZ 3—x .

1

Xét ham f(x)= 7

3—x° trén (0 \/_) ta dugc r(gl%))if(x):f<\/§):% Chon A.

1 xz—i—xz—I—é—sz]3
Cach 2. Ta c6 x*3— _ 6 2x%) < — =2.

Cau 114. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chd nhat, 4D =4. Cac canh bén
bing nhau va bang 6. Thé tich 16n nhat ctia khéi chép da cho bing
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PCRE: c. 1% p, 220
3 3 3 3

Loi giai. Goi O =ACNBD. Tu gia thiét suy ra SO L (4ABCD).

N

. 2
Dit AB=x, suyra AC =+/x* +16 va 50:%. Didu kién: 0 < x < 82.

C el 1 1 V128 — &2
Khi dO VS.ABCD = ESABCD‘SO = 54XT

~ %.(2xx/128—x2 E %.(x2 +128—x%) = %

Dau "="xdyra © x=+128—x" < x=38.

Suy ra Vs pep < % Chon B.

Cau 115. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day la hinh thoi tdim O, canh béng 1; SO vudng
goc v6i mit day (ABCD) va SC =1. Thé tich 16n nhat ctia khéi chép bing
A 2B B. 23 c. 23 p, 43
3 9 27 27
Loi gidi. Dat 04 =0C =x. Suyra OD =+1—x*, SO=+1—x". Diéukién: 0 <x <1.

Thé tich khéi chép

VS.ABCD = ESABCD'SO = E-Zx\/l—xz -\/1 —x’ = Ex(l—xz).

Xét ham f(x)=x(1—x) trén (0;1), ta duge

w55

Vay thé tich 16n nh&t céia khéi chép bing #. Chon D.

Cau 116. Cho hinh chép S.4ABC c¢6 day la tam giac vuéng tai C, AB=2. Canh bén
SA vudng géc véi mit phang day va S4 =1. Thé tich 16n nhat cua khéi chép bang

AL B. 1. c. L D. L.
3 4 6 12
Loi gidi. Dat AC =«, suyra CB=+4—x". S

Diéu kién: 0 < x < 2.

Khi d6 ¥, = %SAABC.SA = %(x\/4 — )

<

x? +4—x2]

—1 ChonA. "
2 3 e

1
6
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Cau 117. Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac vuong tai 4 va 4B =1. Cac canh
bén SA =SB = SC =2. Thé tich 16n nh4t ciia khoi chép da cho bang

A2 B. % c.2 D. 2.
3 3 4 8
Lai giai. Goi I 1a trung diém ctia BC. Ti gia thist suy ra SI L (ABC).
o 2
Dat AC=x, suyra BC=+x">+1 va S]:%. S
Diéu kién: 0 < x <+/15.
Cal 1 1 x J15—x?
Khl dO VS.ABC :ESAABC'SI :Ez 5 B C
2 . 2 <>
:%(x\/IS—xz)gli.x—H%:% Chon D. A

Cau 118. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat v61 AB=4, SC=6. Tam
gidc SAD cAn tai S va ndm trong mit phing vudng goc véi day. Thé tich 16n nhat

cta khéi chép da cho bang

A. 40. B. 80. C. 4?0. D. %

Loi gidi. Chon D. Goi H la trung diém ctia AD. Tu gia thiét suy ra SH L (4BCD).

2 2
bat AD = x, suy ra HC:J%—i—lé va SH = 20—%.

Diéu kién: 0 < x < 4+/5.
1 1 2

-
-

Khi 6 V; iscp = 5 S asco-SH = 42,20 —% B
:%(Zx\/SO—xz)S%(xz+80—x2>:?. D C

Cau 119. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA=«x (O <x< x/g), tat ca cac canh con lai bang

nhau va bang 1. Véi gia tri ndo ctia x thi thé tich khéi chép da cho 16n nhat?

&2 5 5

A x=—. B. x=—. C. x=—. D. x=—.
2 2 2 3
L&i giai. Goi O 1a tAm cua hinh thoi 4BCD = 04 =0C . (1)
Theo bai ra, ta c6 ASBD = ACBD = 0S =0C. (2)
1

Tu (1) va (2), ta c6 OS:OA:OC:EAC = ASAC vudng tai S = AC =+/x* +1.



Suy ra 04 = 2 va OB=+AB* —04* =

Ta c6 SB=SC =SD =1, suy ra hinh chiéu vuéng géc
H cua dinh S trén méit day 1la tAm dudng tron
ngoai tiép tam giac BCD—— H € AC. Trong tam
SASC  x

JSA +8C* ¥ 41

giac vuéng SAC,tacd SH =

Khi @6
1 \/(x2—|—1>(3—x2) X 1 > 1 [x*+3—%° 1
VS.ABCD :_SABCD'SH:_' . =—xV3—x" <— =,
3 3 2 x24+1 6 6 2 4
Diau "="xayra < x=+3—x" @ng. Chon C.

Cau 120. Cho hinh hop chii nhat ABCD.A’B'C'D’' ¢6 AB=x, AD =3, gbc gitia duong
thdng A’C va mit phing (ABB'A’) bing 30°. Tim x dé thé tich khéi hop chit nhat cé
thé tich 16n nhat.

A.x:ﬁ. B.x:ﬁ. C.x:ﬁ. D.x:@.
2 2 5 5
Loi gidi. Xéac dinh: 30° = 4'C,(4BB'A’) = CA'B. D o
bat BB'=h (h>0). Ta c6 o R
tanCA'B = j; —— & x? 4+ h=27. el %
X +h 3/*_ R ST Cf
x2+27—x%| 81 D
Khid6 V' =S8 ,,,,.BB' =3x.h=3x\27—x* <3 —]:7 A = B
Dau "="xdyra < x> =27 —x" :>x—i Chon B.

CAu 121. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=x (o <x< ﬁ), t4t cA cAc canh con lai déu

bing 1. Thé tich 16n nh4t cta khéi chép da cho bang

A Y2 B. L. c. L. p. Y2,
4 8 12 12
Loi giai. Ta c6 tam giac ABC va SBC la nhiing tam giac déu canh biang 1.
Goi N latrung diém BC——SN = g
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Trong tam giac SAN,ké SH 1 AN . (1) S
BC 1. AN
BC 1. SN
Tu (1)va (2), suy ra SH L (ABC). A C

1 1 3

Khi 6 V; sse =5 SauneSH <3 Same SN =272

Ta c6 { ——BC 1 (SAN)——BC LSH. (2) z

o | &

W | =
0|
&

Diu "=" xayra < H = N. Chon B.
NM 1 §4

——d(S4,BC)= MN.
NM 1 BC

Cach 2. Goi M la trung diém SA—>{

3—x?
2

Tam giac SNA cantai N, c6 SN = AN = ? nén suy ra MN =

1 V33—

2
Khi d6 ¥, ,, = ~SA.BC.d(SA,BC).sin 84, BC =2~ * 1
S.ABC 6 12 8

NG

Dau "="xayra © x =+3—«’ Sr=—".

Cau 122. Cho tam giac OAB déu canh 4. Trén duong thing d qua O va vudng goc
v6i mat phang (O4B) ldy diém M sao cho OM =x. Goi E, F lan lugt 14 hinh chiéu
vudng goc cia A trén MB va OB. Goi N la giao diém cia EF va d. Tim x dé thé
tich t dién ABMN c6 gia tri nho nhAt.

A. x=av2. B.x:aﬁ. C.x:&.
2 2
Loi giai. Dat ON = y > 0. Khi d6
1 1 a*/3
Vs = Vasow TVason = ESAOAB (OM +ON) = 3 (x + .V)-
. |AF LOB
Ta c6 = AF | (MOB)= AF | MB.
AF 1 MO
Lai c6 MB | AE nén suy ra MB 1 (AEF)=- MB | EF. N
2
Suy ra AOBM <> AONF nén 0B = ON ON = OB.OF .
OM OF OM  2x
2 2 3 2
Suy ra V.~ :& L |>2 \/g Diu "=" X3y ra < x = — = x = a\/z. Chon B.
12 2x 12 2x 2

Cau 123. [Dﬁ CHINH THUC 2016-2017] Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac
vuong can tai 4. Canh bén SA4 vudng géc véi mit phing day, khoang cach tit 4 dén
mat phing (SBC) béng 3. Goi « la géc gifia hai mat phang (SBC) va (4BC), tinh
cosa khi thé tich khéi chép S.ABC nhd nhAt.
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A. cosa =

NG
>

B. cosoz:l. C. cosoz:—s. D. cosa:%.
3 3 3

Loi giai. Pat AB=AC=x, SA=y. Khid6 V ,,. = éxzy.

Vi AB, AC, AS d6i mot vudong géc nén

1 1 1 1 1 1 S
S ST NI N Y
9 dz[A,(SBC)] x2+x2+y2_ 3x4y2

1, _ 273

Suy ra x°y 281x/§—>VSABC :gx y>—.

Diu "=" x4y ra < x = y = 33. A C

Khi d6 cosa = cos SMA = ? Chon C.

CAu 124. Trong tit ca cac hinh chép t gide déu c¢6 d =+/3 1a khodng cach gitia hai
duong théng chéo nhau gdm mét dudng thing chiia mot dudng chéo cua day va dudng
théng con lai chtia mot canh bén hinh chép. Thé tich nhé nhat ciia khoi chép bang

A. 3. B. 9. C. 9/3. D. 27.
Loi giai. Xét hinh chép ti giac déu S.ABCD.
biat AB=x, SO=h——V; yop = %hxz. Ta can danh gia %hx2 > hing sd.

N

L1 1112

OH? SO* 04° d> B i’

1 1 2 1 1 1 1 1
Syttt 2 e o

Diau "="xayra & x=h=3. Khid6 ¥, =9. Chon B.

Ta tinh duge 04 = nén theo gia thiét ta c6

CAu 125. Cho hinh hép chit nhat 4ABCD.A'B'C'D' ¢6 d6 dai dudng chéo AC' =+/18.
Goi S 1a dién tich toan phan ctia hinh hop da cho. Tim gia tri 16n nhat S__ cta S.
A.S =18,  B.S._ =183 C. S =36. D. S =363.
Loi giai. Gol g, b, ¢ 1a ba kich thudc cua hinh hop chii nhat.
Khido S, = 2(ab—|—bc+ca).
Theo gia thiét ta c6 a* +b> +c¢* = AC"” =18.
Tu bat drflng thtc a®> +b° +c¢*> > ab+bc +ca, suy ra Sy = 2(ab+bc-|—ca) <2.18 =36.

Diu "=" x4y ra < a=b=c=+/6. Chon C.

Dang 10. MOT SO BAI TOAN UNG DUNG
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Cau 126. Tt mot manh gidy hinh vudng canh a, ngudi ta gdp thanh hinh ling tru
theo hai cach sau:

e Cach 1. Gap thanh 4 phan déu nhau rdi dung 1én thanh mot hinh ling tru ta giac
déu c6 thé tich 1a ¥, (Hinh 1).

e Cach 2. Gap thanh 3 phan déu nhau rdi dung lén thanh mot hinh lang tru tam
giac déu c6 thé tich 1a 7, (Hinh 2).

- o
Hinh 1 Hinh 2
Tinh ti s6 k= 5
v,
A.kz%. B.kz%. C.k:%. D.k:%.

Loi giai. Goi canh hinh vuéng 1a a.

Suy ra canh day hinh lang tru ti giac la %, canh day hinh lang tru ta giac la %.

2
a
S.h S [4] 343
4

Khi do =2
h S, [a]z NE

N|=
(9%

Cau 127%. Mot ngudi cAn 1am mét hinh lang tru tam gidc déu tit tAm nhua phing dé
¢6 thé tich 1a 6+/3cm?®. DE it hao ton vat liéu nhat thi cAn tinh do dai cac canh cta
khéi lang tru tam giac déu nay bang bao nhiéu?

A. Canh day bang 2+/6cm va canh bén bang lcm.

B. Canh day bdng 2+/3cm va canh bén bing 2cm.

C. Canh d4y bing 2+/2cm va canh bén bing 3cm.

D. Canh day bing 4+/3cm va canh bén bing %cm.

N N / !
L giai. Gia stt hinh lang tru tam giac déu cin lam la A ¢

ABC.A'B'C' ¢6 d6 dai AB=x, AA =h. b @

L 3o, J3
Khi do6 SAABC :sz va VABC.A’B’C’ = SABC'AA/ :szh A O
X
Theo gia thiét gxzh —6/3=>h= i—? B

DEé it ton vat liéu nh4t thi dién tich toan phan cta khéi ling tru ABC.A’B'C’ 1a nhd nhAt.

Taco S, =28, 50 +38 V3 ﬁxz—kz.

ABB'A’ =—x" +3hx =
2 X
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V3

Khao sat f(x)= 7352 —|—2 trén (0;+00), ta duge f(x) nhd nhétkhi x = 243.

x
Véi x =2+/3cm — £ =2cm. Chon B.

Cau 128*. Cho moét tAm nhoém hinh chii nhat c¢6 kich thude
80cm x50cm. Ngudi ta cit ¢ bén géc cia tAm nhom d6é bon
hinh vudéng béng nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x(cm),

roi gap t&m nhém lai thi duge mot cai thung khong nép dang

hinh hop. Thé tich 16n nh4t cta khéi hop bing
A. 8000cm’. B. 18000cm’. C. 28000cm”.

80

|| L
X

I []
D. 38000cm”.

50

Loi giai. Chon B. Hinh hop duge tao thanh c6 kich thude: chiéu dai 80—2x(cm),

chiéu rong 50 —2x(cm), chiéu cao x(cm). (Picu kién: 0 < x <25).
Suy ra thé tich ctia khéi hop: ¥ = x(80 —2x)(50 — 2x) = 4x* — 260x +4000x.
Khao sat f(x)=4x" —260x> +4000x trén (0;25), dugc I’(I(’)lgls))(f(x) = f(10)=18000cm”’.

Cau 129*%. Cho mot td&m bia hinh chi nhat ¢6 kich thuée = 60 -
60cm x 40cm. Ngudi ta cit 6 hinh vuéng bang nhau nhu T
hinh vé&, m6i hinh vudng canh bang xcm, rdi gap tdm bia
lai dé dudc mot hop c6 ndp. Tim x dé hép nhan duge ¢c6 |z l
thé tich 16n nhat. 93

A. x =4cm. B. x =5cm. C. x= ?cm. D. x= ?cm.

<, « 20 ~ , P A N N N 60 - 3x

Loi giai. Chon D. Cac kich thuée khoi hop lan lugt la: ; 40—2x; x.
Khi d6 V,,, = 60~ 3”‘](40 —2x)x =3x> —120x +1200x = f(x).

PR . , ) 1 20
Khao sat ham f(x) v6i 0 <x <20, ta duge f(x) 16n nhat khi x = 5
Cau 130*, Mot hop khong nép duge lam tit mot manh cactong y
theo hinh v&. Hop c6 day 1a mot hinh vuoéng canh x(cm), chiéu <, Ih
cao 1la A(cm) va thé tich la 500cm’. Tim dd dai canh hinh .

vuong x sao cho chiéc hop lam ra ton it bia cactong nhat.

A. x =2cm. B. x =3cm.
C. x =5cm. D. x =10cm.
Loi giai. Thé tich khoi hop: V=xxh=x’h=500=h= @
x
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D& chiéc hop lam ra it ton bia cactong nhat khi va chi khi dién tich toan phan cta hop
14 nhé nhat. Dién tich toan phan ctia hop (khong nip)

S = Stay T Ssung quany = ¥-x +4.hx = x* +4hx
Cosi
= x° —|—4x.@: x* + 2000 =x* + 1000 + 1000 > 33/1000%.
x x x x
Diu "="xayra < x° = 1000 _ 1000 & x> =1000 < x =10. Chon D.
x x
Cach 2. Xét ham f(x)=x"+ 2000 vél x>0.
x

Cau 131*%. Mot ngudi da cat td&m bia cactong va dat kich
thuée nhu hinh vé. Sau d6 ngudi 4y gap theo duong nét —4+----Z----
dit thanh cai hop hinh hop chi nhat. Hinh hop c¢6 day la
hinh vuéng canh a(cm), chiéu cao 4(cm) va dién tich

S

toan phan bing 6m’. Téng (a+ /) bing bao nhiéu dé thé —f---------

tich hop la 16n nhat?
A. 2cm. B. 3cm. C. 4cm. D. 6cm.
6—2a°
4qa
, 6—24° B 6a—2a’
" 4a 4

L&i gidi. Dién tich toan phan : S, = 4ah +2a° =6=>h=

Thé tich kh6i hop chi nhat: V =aah=a

3
Khao sat ham f(@:@ trén (O;ﬁ), ta dugc f(a) 16n nhat tai ¢ =1.

V6ia=1—h=1——a+h=2cm. Chon A.

Cau 132%, Tt hinh vudéng c6 canh bang 6 ngudi ta cit
bo cac tam gidc vudng can tao thanh hinh t6 dam nhu
hinh vé. Sau d6 ngudi ta gap thanh hinh hop chii nhat
khong nép. Thé tich 16n nh4t cta khéi hop bing

A. 8\2. B. 9\/2. C. 1042.
Loi giai. Goi do dai cac canh cua hinh hop chii nhat khong
nip 1a ¢, (nhu hinh vé). Suy ra hinh chit nhat c¢6 day la
hinh vuéng canh b, chiéu cao bing a ——V,, = ab>.
Ta tinh dugc canh ctia hinh vuéng ban dau la b2 +av2.
Theo dé suy ra 52 +av2 =6——a =32 —b.

Khi d6: ¥, = ab® = (332 —b)5”.
Xét ham f(b)=3426> —b° trén (0;35), ta dugc max flx)= f(zﬁ) —8y/2. Chon A.
0;3+/2

66



Cau 133*. D& thiét k& mot chiéc bé ca hinh hop chit nhat khong ndp c6 chiéu cao 1a
60cm, thé tich 96000cm®. Ngudi thg dung loai kinh dé st dung lam mét bén cé gia
thanh 70.000 ddng /m? va loai kinh dé 1am mat day c6 gia thanh 100.000 déng /m?.
Tinh chi phi thap nhat d€ hoan thanh bé ca.

A. 32.000 dong. B. 68.800 déng. C. 83.200 déng. D. 320.000 déng.
Lai giai. Chon C. Goi x(m), y(m) (x,y>0) la chiéu dai va chiéu rong cta day bé.
Theo gid thiét, ta c6: 0,6xy = 0,096 = y = 210 !

X E 60 cm
cn s r s 0,16 :
Dién tich mét day: S, =xy = x. =0,16 R
X e

. B T
— gia tién 0,16x100.000 =16.000 doéng. Y
Dién tich xung quanh: S, =2x.0,6 +2y.0,6 = l,Z[x + 0’16]

x

0,16
x

— gia tién I,Z[x + ].70000 = 84000[36 +w] dong.

X

Cosi N
Téng chi phi f(x) = 84000[x + 0’16]+ 16000 > 84000.2, /x. 0,16 +16000 = 83.200 dong.
X

X

Cau 134*, Ngudi ta ciAt mot t6 gidy hinh vudng canh
bing 1 dé g&p thanh mot hinh chép ti gide déu sao
cho bén dinh cta hinh vudng dan lai thanh dinh cta
hinh chép nhu hinh vé. D& thé tich khéi chép 16n
nhat thi canh day x cta hinh chép bing

A. x=22. B.x:g. C.x:z.

1 \/E X

Chiéu cao cta hinh chép:

h=~BM?* — MO? \/

2

V2 x

2 2

2

_[x]2 1-xy2

Suy ra thé tich ctia khi chép: 7 = %xz\/ ! _;ﬁ :%

chx_xs@

2

, duge f(x) 16n nhat khi ng. Chon D.

Khao sat f(x) = x* —xsx/z trén [Q%
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Cau 135* Mot nguoi xay nha xudéng hinh hop chii
nhat c6 dién tich mit san 1a 1152m?* va chiéu cao

c6 dinh. Nguoi d6 xay cac btc tuong xung quanh

va bén trong dé ngin nha xudng thanh ba phong .
hinh chit nhat ¢6 kich thuée nhu nhau (khong ké s 7 s
tran nha). Vay can phai xay cac phong theo kich
thuée nao dé tiét kiém chi phi nhét (bé qua d6 day cac bic tudng)?

A. 8m x48m. B. 12m x32m. C. 16m x24m. D. 24m x32m.

Loi gidi. Dat x, y, # 1an lugt 1a chiéu dai, chiéu rong va chiéu cao mdi phong.

L L [,
ll" "l' II" x
Y Y Y
o e ) 384
Theo gia thiét, ta c6 x.3y =1152 y= .
x
D& tiét kiém chi phi nh&t khi dién tich toan phan nhé nhat. Ta c6
S, =4xh+6yh+3xy = 4xh+6.ﬁh+1152 = 4h[x+ﬂ]+1152.
x x

Vi /# khéng d8i nén S, nhé nhét khi f(x)=x —i—ﬁ (v6i x > 0) nho nhat.
x

Khao sat f(x)=x —|—ﬁ v6i x >0, duge f(x) nhé nhat khi x =24 — y =16. Chon C.
x

Cach 2. BDT Cosi x—i—ﬁZZ‘/x.ﬁ:éLS. D4u "=" xay ra @x:ﬁ—wc:%.
x

X X
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