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Dai so va Giai tich. Gi61 han chuong trinh tir bai cap sb cong den hét bai gi61 han cua ham s6. Hoc sinh
can nam virng cac két qua lién quan dén cip sb cong va cip sd nhan. Mot s6 dang toan vé gidi han cua
day $6: gi61 han hitu han, gidi han v6 cuc, gidi han tai vo cuc. Mot ) dang toan vé gidi han cia ham $6:
gi61 han hiru han, gidi han v6 cuc, gidi han tai vo cuc.

Hinh hec: Gié1 han chuong trinh tir bai vec to trong khong gian dén hét bai dudng thang vudng goc voi
mat phang. Hoc sinh cAn nam viing quy tac cong hai véc to, quy tac trir hai véc to, quy tac hinh binh hanh,
tich vo hudng ciia hai véc to, quy tic hinh hdp, cac khai niém: ba véc to dong phang, goc giita hai duong
thang trong khong gian, hai duong thang song song, hai duong thang vudng goc, goc giita duong thang
va mit phang, dudng thang vudéng goc voi mit phang.

Hoc sinh ¢é thé tham khdo mét sé cau héi li thuyét va mét sé bai tdp sau day.
PHAN I. MOT SO BAI TAP O MUC PQ NHAN BIET - THONG HIEU
PAI SO

Bai 1. (Cdp s6 cgng). Cho cip sb cong (u,) thoa man u, = 4,u, =64. Tinh cong sai d va tinh u;.
Bai 2. (Cdp s6 nhdn). Cho cép s nhan (un) thoa man u, =3,u, = 48. Tinh cong bdi q va tinh .
Bai 3. (Gidi han hitu han ciia ddy s6). Tim gidi han cua diy sd (un ) trong cac truong hop sau

51r12n VneN'. b)u, = 2 yneN" c) un=4n_l VneN'.
n 3" +4 6n+2

a)u,=

_ [ 2
d) u, =3n—n+n VneN'. eu,=~n"+5n+1-nVneN".
2n++n +1

) u, =(4n+5)(\/n2 +2n+3—n—1) VneN'.

Bai 4. (Gioi han v cuc cua day sé) Tim céc gidi han sau
a) lim(2n-1),  b) lim(-5n+2), o) lim(3n* —n-7), d) lim(—4n” +5n+11).
Bai 5. (Gioi han hitu han cua ham $6 tai 1 diém). Tim cac gioi han sau

2 2 3 2
a) hrnx—+4 b) hmw ¢) lim x—+8 d 1imW-
=2 x* +3x+2 -1 x°=3x+2 =2 x% +5x+6 =3 x7 —4x+3

Bai 6. (Gioi han hitu han ciua ham so tai vo cuc). Tim cac gioi han sau

- . 2xX +dx+ . =8 +T7x+2
2) lim 6x+7 b) lim 15x -1 ¢) lim x2 x+3 ) lim 8x2 Tx '
x40 &y — D x>0 D4dx —3 x>0 Ox° —S5x+2 x>0 30x° —9x+1



Bai 7. (Gioi han vé cuc cua ham so tai mét diém). Tim céc gidi han sau

I x+2 i x—3.
) T RS

Bai 8. (Gioi han vo cuc cua ham so tai vo cuc) Tim céc gioi han sau

a) lim (7x—11), b) lim (3x—20), ¢) lim (=5x+2), d) lim (~6x +10).

X—>+00 X—>+00 X—>—00

HINH HQC
Bai 9. Cho hinh chop O.ABC.

a) Ching minh rang néu OA.AB = OA.AC thi OA.BC =0.

b) Ching minh rang néu S4=SB=SC va ASB = BSC = CSA thi SA.BC=SB.CA=SC.4AB=0.

Bai 10. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’. Goi G va G’ lan luot 1a trong tam céc tam giac A’'BD va CB’D".
Chtng minh: a) AC+ AB'+ AD'=24C".

b) AG :%A—CT', c) C'G'%FAT, d)AG=GG'= G'C':%AC'.

Bai 11. Cho tt dién ABCD. Goi M, N 1an luot 1a trung diém cua AB va CD, G la trung diém ctiia MN.
Chung minh rang a)GA+GB+GC+GD=0. b) OA+0B+0C +0D =40G YO.

Bai 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng, cac canh bén va canh d4y cliing bang a. AC cit
BD tai O.

a) Chuing minh rang SO L (4BCD).

b) Tinh goc gitra hai duong thing SA va CD.  ¢) Tinh goc duong thing SA va mit phang (ABCD).
Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1 hinh chit nhat, S4 L (4BCD). O 1a trung diém cta SC. Ching
minh ring : a) BC L(SAB), b)SB LBC, «¢)CD1(S4D), d)SD_LCD.

e) OS=OA=0B=0C=0D.

Bai 14. Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh thoi, S4 L (4BCD). Chung minh BD 1 SC.

PHAN II. MOT SO BAI TAP O MUC PO VAN DUNG

Pai s6 va Giai tich

Bai 15. Xac dinh d9 dai ba canh cia mot tam gidc vudng biét df dai ciia chiing 1a ba s6 hang lién tiép
cua mot cap sO cong vdi cong sai d=2.

Bai 16. Tim cac s x, y biét rang cac s6 x+1,y+1,x+y +2 theo thi tw lap thanh mot cip s6 cong,
ddng thoi cac s6 y,3x+2y,3x+8y theo thir tu d6 1ap thanh mot cip sé nhan.

u, +u, +u, +u, =30 . L N
5 . Tim u,,q,u,. (g 1a cong boi).

Bai 17. Cho cip s6 nhan (u, ) théa man A
u, +uy +uy +u, =340

Bai 18. Tinh gia tri cua biéu thirc sau
S=2"+4+6"+..4+2014* +2016> —1* —3* -5 —...—2013* —2015".

Bai 19. Viét cac s6 thap phan v6 han tudn hoan duéi dang mot phén sb.



a) 0,666666... b) 0,252525...
Bai 20. (Gidi han vé cuec ciia ddy sé) Tim cac gidi han sau

2_ _ 2_ _ _ 2_ _ _ 2_ _
2) lirnn 3n 1’ by lim 6n - —5n 2, ¢) lim n-—8n 7’ d) lim O~ —4n 1.
2n+3 —12n+5 —4n+9 6n+3

Bai 21. (Gioi han 1 bén cua ham SO - gidi han hitu han). Tim cac gidi han sau

. ‘x2—2x‘ ) ‘x2—4x+3‘ . ‘x2—3x+2‘ X 45x+6
R I o Rt rwree

Bai 22. (Gioi han 1 bén cua ham so - gioi han vo cuc). Tim cac gioi han sau

a) lim 2213 b) lim 252 o) lim 27 d) lim X2
ot x—1 -l x—1 (-2 x+2 (-2 x+2
o tim 211 b fim 45713, 9 lim 321 by fim 3519
=3 x=3 =3 x—3 (-4 x+4 (-4 x+4

Bai 23. (Gidi han hitu han ciia ham sé tai 1 diém). Tim cac gi6i han sau

V3x+1—-+x+3

. C +x-1 . 3x=2-x+2
a) lim . b) im——, c) lim :
ol w2 -1 x—0 X x—>2 V2x =2

Bai 24. (Gi61 han hitu han ctia ham so6 tai vo cuc). Tim céc gidi han sau

[ .2
a) lim X T2xH3 O a)lim( 9x2+x+9—3x) c)lim( 9x2+4—3x)(2x—1)

X—>+00 3x+10 X—>+o0 X—>+00

. AXT—6x+1+2
d) lim V¥ Z0x+1+2x e)lim(\/4x2+x+5+2x) f)lirp(\/9x2+4+3x)(—2x+3).

AR 4x+5 x>0

Bai 25. (Gid6i1 han v6 cuc cua ham so tai vo cuc). Tim céc gidi han sau

a)}g(zf +4x> —5x-1) b)}irgo(6x3 ~7x* +x-2) c)}ir}}o(—4x3 +9x* = 2x +3).
d) lim (=527 +2x7 +3x-1) e) lim (2x* —4x +1) /) lim (—x*+2x47 +3).

ax+3a-1 khi x> -2

Bai 26. (Gidi han mét bén ciia ham s6). Cho ham sé f(x) =17, _1
khi x<-2

x+1

Tinh: £(-2), lim f(x); lim f(x). Timadé lim f(x)= lim f(x)=/f(-2).

x—>(-2)" x—>(—2)+ x—>(-2) x=>(-2)

HINH HQC

Bai 27. Cho tt dién ABCD, G 1 trong tAm tam giac ACD, I 14 trung diém BC. Dyng hinh binh hanh
ABDK. Chimg minh /, G, K thang hang.



Bai 28. Cho tir dién ABCD. M, N lan luot 1a trung diém cia AD va BC. Ching minh rﬁmg ba véc to
AB, CD va MN d6ng phang.

Bai 29. Cho lang tru ABC.A'B'C'. IB=—-IB",JA'=-JC',KC'=—-2KB'". Chirng minh A, I, J, K ddng phang.
Bai 30. Cho 4 diém 4, B, C, D. Chtng minh rang AB.CD+ AC.DB+ AD.BC =0.

Bai 31. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 3. Cac diém M, N lan luot thudc cic canh
CD va BB' thoa man BN =DM =1. Dit AB=a, AD=b, AA'=c¢. Phan tich cac véc to AC', MN theo
a,b,c va chung minh AC' L MN.

Bai 32. Cho tir dién SABC c6 ASB = BSC = CSA =90° H la truc tAm ciia A4BC. Chltng minh
rang

a)SH 1 (4BC). by -, L 1

2 2 2 2
SI” = o + B + ek c) (SABC) :(SSBC) +(SSCA) +(SSAB) .
Bai 33. Cho hinh chop S.ABC c6 ddy la tam giac déu, cac canh bén va canh day cung bang a. Goi O 1a
hinh chiéu vuéng goc cua S 1én (ABC).
a) Chung minh réng OA=0B=0C. b) Tinh ¢6 sin ciia goc duong thang SA va mit phang (ABC).
Bai 34. Cho tit dién S.ABC ¢6 S4 L (ABC), goi H, K lan luot 1 truc tim tam gidc ABC va SBC.

Chung minh rang: a) AH, SK, BC dong quy. b)SC L (BHK) c)HK L (SBC).

Bai 35. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD 14 hinh vudng tm O, S4 L (ABCD),Goi H, I, K lan luot 1a
hinh chiéu vudng goc ciia A 1én SB, SC, SD. Ching minh: a) HK 1(S4C), b) HK 1 Al

Bai 36. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC =90°,54 L (4BC),SA= AB =3a, BC = 4a.

Tinh ¢ sin goc giira hai duong thang SC va AB.

PHAN III. MOT SO BAI TAP O MUC PO VAN DUNG NANG CAO

Bai 37. Ching minh rang: lim(xsin l) =0.

x—=>0 X
Bai 38. Tim céc gidi han

X —2Jx+14 o Ax+5-35x+7 o J1+4x =31 +6x
a) im—————, b) lim ¢) lim .
x—2 x—2 x—4 x—3 x—0 X

Bai 39. Cho hinh hop A4BCD.A’B’C’D’. Mot dudng thang cat cac dudng thang A4°, BC, C’D’ 1an lugt
tai M, N, P sao cho NM =2NP. Tinh %

Bai 40. Cho tir dién ABCD ¢6 AB L AC, AB L BD, PA=kPB,0C =kQD (k #1). Ching minh AB L PQ.
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