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ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 01 

Câu 1: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;0;0A , ( )0;0; 1B − , ( )0;5;0C . Phương trình của mặt 

phẳng ( )ABC  là 

A. 2 5 1x y z+ − = . B. 1
2 1 5
x y z
+ + =
−

. C. 0
2 5 1
x y z
+ + =

−
. D. 1

2 5 1
x y z
+ + =

−
. 

Câu 2: Tích phân 2
1

ln d
e x x

x∫  bằng 

A. 1 ln 2− . B. 21
e

− . C. 13
50

. D. 21
e

+ . 

Câu 3: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 2004 0P x y z− + + = . Một véctơ pháp tuyến của 

mặt phẳng ( )P  là 

A. ( )1 2; 1;3n = − −
 . B. ( )3 2; 1;3n = −

 . C. ( )2 2;1; 3n = −
 . D. ( )4 2;1;3n =

 . 

Câu 4: Trong không gian Oxyz , đường thẳng Oy  có phương trình tham số là 

A. 
0

0

x
y t
z

=
 =
 =

. B. 
x t
y t
z t

=
 =
 =

. C. 
1

1

x
y t
z

=
 =
 =

. D. 
0
1
0

x
y
z

=
 =
 =

. 

Câu 5: Tích phân ( )
1

3

2 5 dx x
−

−∫  bằng 

A. 8 . B. 20− . C. 28− . D. 4 . 
Câu 6: Hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên khoảng K  nếu 

A. ( ) ( ) ,f x F x x K′ = ∀ ∈ . B. ( ) ( ) ,f x F x C x K′ = + ∀ ∈ . 

C. ( ) ( ) ,F x f x x K′ = ∀ ∈ . D. ( ) ( ) ,F x f x C x K′ = + ∀ ∈ . 

Câu 7: Cho ( )f x  là một hàm số liên tục trên đoạn [ ]1;2− . Giả sử ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  

trên đoạn [ ]1;2− . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= − −∫ . B. ( ) ( ) ( )
2

1

d 1 2f x x F F
−

= − −∫ . 

C. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= +∫ . D. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= + −∫ . 

Câu 8: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )0;0;1M  và mặt phẳng ( ) : 3 2 5 0Q x y z+ − + = . Mặt 

phẳng ( )P  đi qua M  và song song với ( )Q . Phương trình của mặt phẳng ( )P  là 

A. 3 2 2 0x y z+ − + = . B. 3 2 1 0x y z+ − − = . 
C. 3 2 5 0x y z+ − + = . D. 3 2 2 0x y z+ − − = . 

Câu 9: Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ]1;2 , trục Ox  và hai đường 

thẳng 1x = , 2x =  có diện tích là 

A. ( )
1

2

dS f x x= ∫ . B. ( )
1

2

dS f x x= ∫ . C. ( )
2

1

dS f x x= ∫ . D. ( )
2

1

dS f x x= ∫ . 
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Câu 10: Cho tích phân ( )
2021

12

0

1 dI x x= +∫ . Đặt 1u x= +  ta được 

A. 
2021

12

0

dI u u= ∫ . B. 
2022

12

1

dI u u= ∫ . C. ( )
2022

12

1

1 dI u u= −∫ . D. ( )
2021

12

0

1 dI u u= −∫ . 

Câu 11: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 4 2 9S x y z+ + − + − = . Tâm của ( )S  là điểm 

A. ( )1;4;2J . B. ( )1; 4; 2K − − . C. ( )1; 4; 2H − − − . D. ( )1;4;2I − . 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )4;2; 1M −  trên trục Oy  là điểm 

A. ( )3 4;0;0M . B. ( )4 0;0; 1M − . C. ( )1 4;0; 1M − . D. ( )2 0;2;0M . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , cho vật thể ( )H  giới hạn bởi hai mặt phẳng có phương trình x a=  và 
x b=  ( )a b< . Gọi ( )S x  là diện tích thiết diện của ( )H  bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục 
Ox  tại điểm có hoành độ là x , với a x b≤ ≤ . Giả sử hàm số ( )y S x=  liên tục trên đoạn [ ; ]a b . 
Khi đó, thể tích V  của vật thể ( )H  được tính bởi công thức 

A. 2 ( )d
b

a

V S x x= ∫ . B. ( )d
b

a

V S x x= ∫ . C. 2 ( )d
b

a

V S x xπ= ∫ . D. ( )d
b

a

V S x xπ= ∫ . 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z  và mặt phẳng ( ) : 0Ax By Cz Dα + + + = . 

Khoảng cách từ điểm 0M  đến mặt phẳng ( )α  bằng 

A. 0 0 0
2 2 2

Ax By Cz D
A B C
+ + +

+ +
.  B. 0 0 0

2 2 2

Ax By Cz D

A B C

+ + +

+ +
. 

C. 0 0 0
2 2 2

Ax By Cz D
A B C
+ + +
+ +

. D. 0 0 0Ax By Cz D
A B C

+ + +

+ +
. 

Câu 15: Cho ( )
7

3

d 12f x x
−

=∫ . Tích phân ( )
5

0

2 3 df x x−∫  bằng 

A. 6 . B. 21. C. 12 . D. 24 . 
Câu 16: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )0 1;3;5M −  và có một véctơ chỉ 

phương là ( )2; 3;4u = −
 . Đường thẳng ∆  có phương trình tham số là 

A. 
1 2
3 3
5 4

x t
y t
z t

= +
 = −
 = +

. B. 
1 2

3 3
5 4

x t
y t
z t

= − +
 = +
 = +

. C. 
1 2

3 3
5 4

x t
y t
z t

= − +
 = −
 = +

. D. 
2

3 3
4 5

x t
y t
z t

= −
 = − +
 = +

. 

Câu 17: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) xf x e=  là. 

A. 
xe C

x
+ . B. 1xe C+ + . C. xe C+ . D. 

1

1

xe C
x

+

+
+

. 

Câu 18: Cho ( )
3

1

d 9f x x =∫ , ( )
4

3

d 25f x x =∫ . Tích phân ( )
4

1

df x x∫  bằng à 

A. 32 . B. 35 . C. 16− . D. 34 . 
Câu 19: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )0; 4;1A −  và ( )2;2;7B . Trung điểm của đoạn thẳng 

AB  là điểm 
A. ( )1; 1;4Q − . B. ( )2; 2;8M − . C. ( )1;3;3P . D. ( )2;6;6N . 
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Câu 20: Diện tích phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ bên 
được tính theo công thức nào dưới đây? 

 

A. ( )
2

1

2 2 dx x
−

− +∫ . B. ( )
2

1

2 2 dx x
−

−∫ . 

C. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− −∫ . D. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− + +∫ . 

Câu 21: Diện tích S của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
23 1y x= + , trục hoành và hai đường thẳng 0, 2x x= =  là 

A. 11S = . B. 12S = . C. 10S = . D. 9S = . 
Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 5 3 6 0x y zα − + − = . Giao điểm của mặt phẳng 

( )α  và trục Ox  là điểm 

A. ( )3;0;0M . B. ( )2;0;0N . C. ( )6;0;0P − . D. ( )6;0;0Q . 

Câu 23: Tích phân 
0

sin dx x
π

∫  bằng 

A. 0,0861. B. 0 . C. 2 . D. 2− . 

Câu 24: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng d  đi qua hai điểm ( ) ( )1; 3;0 , 2;1;4A B− .Một vectơ 

chỉ phương của đường thẳng d  là 

A. ( )1 1; 4; 4u = − − −


. B. 2
3 ; 1;2
2

u  = − 
 



. C. ( )3 3; 2;4u = −


. D. ( )4 2; 3;0u = −


. 

Câu 25: Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 2

1 d tan
sin

x x C
x

= − +∫ . B. 2

1 d tan
cos

x x C
x

= − +∫ . 

C. 2

1 d cot
sin

x x C
x

= +∫ . D. 2

1 d tan
cos

x x C
x

= +∫ . 

Câu 26: Cho hai hàm số ( )f x , ( )g x  liên tục trên  . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. 4 ( )d 4 ( )df x x f x x=∫ ∫ . B. [ ]( ) ( ) d ( )d ( )df x g x x f x x g x x− = −∫ ∫ ∫ . 

C. [ ]( ). ( ) d ( )d . ( )df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . D. [ ]( ) ( ) d ( )d ( )df x g x x f x x g x x+ = +∫ ∫ ∫ . 

Câu 27: Cho ( )
12

0

d 6f x x =∫ , ( )
12

0

d 11g x x = −∫ . Tích phân ( ) ( )( )
12

0

df x g x x−∫  bằng 

A. 5 . B. 17 . C. 5− . D. 17− . 
Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;2A −  và ( )2;2;1B . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( )1;1; 1AB = −


. B. ( )1;3;3AB =


. C. ( )3; 1;1AB = − −


. D. ( )3;1; 1AB = −


. 

Câu 29: Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. sin2 d 2cos 2x x x C= +∫ . B. sin2 d 2cos 2x x x C= − +∫ . 

C. 1sin2 d cos 2
2

x x x C= +∫ . D. 1sin2 d cos 2
2

x x x C= − +∫ . 

 
Câu 30: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên [ ; ]a b . Thể tích vật thể tròn xoay sinh ra khi cho hình phẳng 

giới hạn bởi các đường ( ), 0, ,y f x y x a x b= = = =  quay quanh trục hoành là 

x

y

y= -x2+3

y=x2-2x -1

O
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A. ( )2 2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . B. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . C. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . D. ( )d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;3; 3I − và bán kính 5R = . Phương trình 

của ( )S  là 

A. ( ) ( )2 22 3 3 5x y z+ + + − = . B. ( ) ( )2 22 3 3 25x y z+ + + − = . 

C. ( ) ( )2 22 3 3 25x y z+ − + + = . D. ( ) ( )2 22 3 3 5x y z+ − + + = . 

Câu 32: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) ( )1 0f x x
x

= ≠
 
là 

A. ln x C+ . B. ln x C+ . C. 2

1 C
x

− + . D. 1
ln

C
x
+ . 

Câu 33: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1;3;1A  và mặt phẳng ( ) : 2 2022 0x y zα + + − = . Đường 

thẳng d  đi qua A  và vuông góc với ( )α . Đường thẳng d  có phương trình là 

A. 1 3 1
1 1 2

x y z− − −
= = . B. 1 1 2

1 3 1
x y z− − −

= = . C. 1 3 1
1 1 2

x y z+ + +
= = . D. 

1 1 2
x y z
= = . 

Câu 34: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ dưới đây. 

 
Diện tích S  của phần hình phẳng gạch chéo trong hình được tính theo công thức nào? 

A. 
0

43

0

( )d ( )dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . B. 
3 4

0 0

( )d ( )dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. 
4

3

( )dS f x x
−

= ∫ .  D. 
4

0

0

3

( )d ( )dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

Câu 35: Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. d ss inco x x Cx = − +∫ . B. d sio nc s x x Cx = +∫ . 

C. cos d sinxx x=∫ .  D. cos d sinxx x= −∫ . 

Câu 36: Cho ( )
2

2

1

2 1 d . .xx e x a e b e+ = +∫ , với a , b  là các số hữu tỉ. Giá trị của biểu thức a b+  bằng 

A. 8 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 
Câu 37: Trong không gian Oxyz  cho ba điểm ( )2;3; 1M − , ( )1;1;1N −  và ( )1; 1;2P m + . Biết tam giác 

MNP  vuông tại N . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 2m = − . B. 2m = . C. 4m = . D. 4m = − . 
 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 2021 0Q x y z− + − =  và đường thẳng 

x

y

y=f(x)

4-3 O
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2
: 1 2

4 5

x t
d y t

z t

= −
 = − −
 = +

. Gọi ( )P  là mặt phẳng chứa d  và vuông góc với ( )Q . Phương trình của mặt phẳng 

( )P  là 

A. 13 5 5 0x y z− − + = .  B. 5 13 0x y z+ + − = . 
C. 2 3 17 0x y z− + − = .  D. 2 5 20 0x y z− − + − = . 

Câu 39: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  . Đồ thị hàm số 

( )'y f x=  như hình vẽ. Đặt ( ) ( ) 22h x f x x= − . Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 
 

A. ( ) ( ) ( )4 2 2h h h> − > .  

B. ( ) ( ) ( )2 4 2h h h> > − . 

C. ( ) ( ) ( )2 4 2h h h− > > .  

D. ( ) ( ) ( )2 2 4h h h> − > . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;4; 1A − , ( )3;2;2B , ( )0;3; 2C −  và mặt phẳng 

( ) : 2 1 0x y zβ − + + = . Gọi M  là điểm tùy ý chạy trên mặt phẳng ( )β . Giá trị nhỏ nhất của biểu 

thức T MA MB MC= + +  bằng 

A. 3 2 . B. 13 14+ . C. 6 2 . D. 3 2 6+ . 
Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 0x y zα + − + =  và hai điểm ( )2;0;1A , ( )1;1;2B

. Gọi d  là đường thẳng nằm trong ( )α  và cắt đường thẳng AB , thỏa mãn góc giữa hai đường 

thẳng AB  và d  bằng góc giữa đường thẳng AB  và mặt phẳng ( )α . Khoảng cách từ điểm A  

đến đường thẳng d  bằng 

A. 2 . B. 6
3

. C. 3 . D. 
3

2
. 

Câu 42: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2 lnf x x x=  là 

A. 
2

2 ln
2
xx x C+ + . B. 

2
2 ln 1

2
xx x − + . C. 

2
2 ln

2
xx x C− + . D. 2 lnx x x C− + . 

Câu 43: Cho 
1

1

4 3 d 4
8 17 6

x
x x m−

 + = + + ∫  với hằng số 6m > . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 12 20m≤ ≤ . B. 9 12m< < . C. 20m > . D. 6 9m< ≤ . 
Câu 44: Một ô tô đang chạy với vận tốc 12  m/s thì người lái đạp phanh; từ thời điểm đó, ô tô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc ( ) 4 12v t t= − +  (m/s), trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng 

giây, kể từ lúc bắt đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển bao 
nhiêu mét? 
A. 20 m. B. 10m. C. 16m. D. 18m. 
 

Câu 45: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên   và thỏa mãn ( ) ( ). ,f x f x x x′ = ∀ ∈ . Biết ( )0 1f = , 

khẳng định nào sau đây đúng? 

x

y

4

4

2

2

-2

-2 O
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A. ( )2 2 4f = . B. ( )2 2 5f = . C. ( )2 2 6f = . D. ( )2 2 3f = . 

Câu 46: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2 1y x= + , trục hoành và các đường thẳng 

1x = , 4x = . Khi ( )H  quay quanh trục Ox  tạo thành một khối tròn xoay có thể tích bằng 

A. 24π . B. 24 . C. 8,15 . D. 8,15π . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0x y zα − − + =  và hai đường thẳng 

1

2
: 2

x t
d y t

z t

= − +
 = +
 = −

, 2

2
: 3

1

x t
d y t

z

′=
 ′= +
 =

. Gọi ∆  là đường thẳng nằm trong mặt phẳng ( )α  và cắt cả hai 

đường thẳng 1d , 2d . Đường thẳng ∆  có phương trình là 

A. 6 6 1
1 3 8

x y z− − −
= =

−
. B. 5 9 7

1 3 8
x y z− − +

= = . 

C. 6 6 1
5 9 7

x y z− − −
= =

−
. D. 5 9 7

6 6 1
x y z− − +

= = . 

Câu 48: Xét vật thể ( )T  nằm giữa hai mặt phẳng 1x = −  và 1x = . Biết rằng thiết diện của vật thể cắt bởi 

mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x ( )1 1x− ≤ ≤  là một hình vuông có cạnh 

bằng 22 1 x− . Thể tích vật thể ( )T  bằng 

A. 16
3

. B. 8
3

. C. π . D. 16
3
π . 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1
2 3:

1 1 2
x y m zd − − −

= =
−

, 

2
1 2 1:

3 2 2 3
x y zd

m
− − +

= =
− +

, ở đó 3
2

m ≠ −  là tham số. Với giá trị nào của m  thì đường thẳng 1d  

vuông góc với đường thẳng 2d ? 

A. 1
2

m = − . B. 1
2

m = . C. 11
4

m = − . D. 15
4

m = − . 

Câu 50: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên mỗi khoảng 1;
2

 −∞ − 
 

, 1 ;
2

 − +∞ 
 

 đồng thời thỏa mãn 

( ) 1
2 1

f x
x

′ =
+

 1
2

x ∀ ≠ − 
 

, và ( ) ( )1 2 0 2ln 674f f− + = . Giá trị của biểu thức 

( ) ( ) ( )2 1 4S f f f= − + +  bằng 

A. 2ln 3 ln 674− . B. ln 2022 . C. 2ln 2022 . D. 3ln 3 . 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
Câu 1: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;0;0A , ( )0;0; 1B − , ( )0;5;0C . Phương trình của mặt 

phẳng ( )ABC  là 

A. 2 5 1x y z+ − = . B. 1
2 1 5
x y z
+ + =
−

. C. 0
2 5 1
x y z
+ + =

−
. D. 1

2 5 1
x y z
+ + =

−
. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có Phương trình của mặt phẳng ( )ABC  là 1
2 5 1
x y z
+ + =

−
 

Câu 2: Tích phân 2
1

ln d
e x x

x∫  bằng 

A. 1 ln 2− . B. 21
e

− . C. 13
50

. D. 21
e

+ . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: 
2

ln
1

u x

dv dx
x

=



=

1

1

du dx
x

v
x

 =⇒ 
 = −


 

⇒ 2 2
1 1

ln 1 1 2d d 1
e ex x x

x e x e
 = − + = − 
 ∫ ∫  

Câu 3: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 2004 0P x y z− + + = . Một véctơ pháp tuyến của 

mặt phẳng ( )P  là 

A. ( )1 2; 1;3n = − −
 . B. ( )3 2; 1;3n = −

 . C. ( )2 2;1; 3n = −
 . D. ( )4 2;1;3n =

 . 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 4: Trong không gian Oxyz , đường thẳng Oy  có phương trình tham số là 

A. 
0

0

x
y t
z

=
 =
 =

. B. 
x t
y t
z t

=
 =
 =

. C. 
1

1

x
y t
z

=
 =
 =

. D. 
0
1
0

x
y
z

=
 =
 =

. 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 5: Tích phân ( )
1

3

2 5 dx x
−

−∫  bằng 

A. 8 . B. 20− . C. 28− . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( )
1

3

2 5 d 28x x
−

− = −∫  

Câu 6: Hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên khoảng K  nếu 

A. ( ) ( ) ,f x F x x K′ = ∀ ∈ . B. ( ) ( ) ,f x F x C x K′ = + ∀ ∈ . 
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C. ( ) ( ) ,F x f x x K′ = ∀ ∈ . D. ( ) ( ) ,F x f x C x K′ = + ∀ ∈ . 

Lời giải 
Chọn C 
Công thức ( ) ( ) ,F x f x x K′ = ∀ ∈ . 

Câu 7: Cho ( )f x  là một hàm số liên tục trên đoạn [ ]1;2− . Giả sử ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  

trên đoạn [ ]1;2− . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= − −∫ . B. ( ) ( ) ( )
2

1

d 1 2f x x F F
−

= − −∫ . 

C. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= +∫ . D. ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= + −∫ . 

Lời giải 
Chọn A 

Công thức ( ) ( ) ( )
2

1

d 2 1f x x F F
−

= − −∫ . 

Câu 8: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )0;0;1M  và mặt phẳng ( ) : 3 2 5 0Q x y z+ − + = . Mặt 

phẳng ( )P  đi qua M  và song song với ( )Q . Phương trình của mặt phẳng ( )P  là 

A. 3 2 2 0x y z+ − + = . B. 3 2 1 0x y z+ − − = . 
C. 3 2 5 0x y z+ − + = . D. 3 2 2 0x y z+ − − = . 

Lời giải 
Chọn A 
( ) ( ) ( ) : 3 2 0P Q P x y z D⇒ + − + = . 

( ) 2M P D∈ ⇒ = . 

Phương trình của mặt phẳng ( )P  là 3 2 2 0x y z+ − + = . 

Câu 9: Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ]1;2 , trục Ox  và hai đường 

thẳng 1x = , 2x =  có diện tích là 

A. ( )
1

2

dS f x x= ∫ . B. ( )
1

2

dS f x x= ∫ . C. ( )
2

1

dS f x x= ∫ . D. ( )
2

1

dS f x x= ∫ . 

Lời giải 
Chọn D 
Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ]1;2 , trục Ox  và hai đường 

thẳng 1x = , 2x =  có diện tích là ( )
2

1

dS f x x= ∫ . 

Câu 10: Cho tích phân ( )
2021

12

0

1 dI x x= +∫ . Đặt 1u x= +  ta được 

A. 
2021

12

0

dI u u= ∫ . B. 
2022

12

1

dI u u= ∫ . 
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C. ( )
2022

12

1

1 dI u u= −∫ . D. ( )
2021

12

0

1 dI u u= −∫ . 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt 1u x= + ; d du x= . 
Đổi cận 0 1x u= ⇒ =  và 2021 2022x u= ⇒ = . 

Khi đó 
2022

12

1

dI u u= ∫ . 

Câu 11: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 4 2 9S x y z+ + − + − = . Tâm của ( )S  là điểm 

A. ( )1;4;2J . B. ( )1; 4; 2K − − . C. ( )1; 4; 2H − − − . D. ( )1;4;2I − . 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 4 2 9S x y z+ + − + − = ⇒ Tâm của ( )S  là ( )1;4;2I − . 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )4;2; 1M −  trên trục Oy  là điểm 

A. ( )3 4;0;0M . B. ( )4 0;0; 1M − . C. ( )1 4;0; 1M − . D. ( )2 0;2;0M . 

Lời giải 
Chọn D 

Hình chiếu vuông góc của điểm ( )4;2; 1M −  trên trục Oy  là điểm ( )2 0;2;0M . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , cho vật thể ( )H  giới hạn bởi hai mặt phẳng có phương trình x a=  và 
x b=  ( )a b< . Gọi ( )S x  là diện tích thiết diện của ( )H  bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục 
Ox  tại điểm có hoành độ là x , với a x b≤ ≤ . Giả sử hàm số ( )y S x=  liên tục trên đoạn [ ; ]a b . 
Khi đó, thể tích V  của vật thể ( )H  được tính bởi công thức 

A. 2 ( )d
b

a

V S x x= ∫ . B. ( )d
b

a

V S x x= ∫ . C. 2 ( )d
b

a

V S x xπ= ∫ . D. ( )d
b

a

V S x xπ= ∫ . 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z  và mặt phẳng ( ) : 0Ax By Cz Dα + + + = . 

Khoảng cách từ điểm 0M  đến mặt phẳng ( )α  bằng 

A. 0 0 0
2 2 2

Ax By Cz D
A B C
+ + +

+ +
. B. 0 0 0

2 2 2

Ax By Cz D

A B C

+ + +

+ +
. 

C. 0 0 0
2 2 2

Ax By Cz D
A B C
+ + +
+ +

. D. 0 0 0Ax By Cz D
A B C

+ + +

+ +
. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có ( )( ) 0 0 0

2 2 2
;

Ax By Cz D
d M

A B C
α

+ + +
=

+ +
. 

Câu 15: Cho 
( )

7

3

d 12f x x
−

=∫
. Tích phân 

( )
5

0

2 3 df x x−∫
 bằng 

A. 6 . B. 21. C. 12 . D. 24 . 
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Lời giải 
Chọn A 
Đặt 2 3 2t x dt dx= − ⇒ = . 
Đổi cận 0 3; 5 7x t x t= ⇒ = − = ⇒ = . 

Suy ra ( ) ( ) ( )
5 7 7

0 3 3

1 1 12 3 d dt d .12 6
2 2 2

f x x f t f x x
− −

− = = = =∫ ∫ ∫ . 

Câu 16: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )0 1;3;5M −  và có một véctơ chỉ 

phương là ( )2; 3;4u = −
 . Đường thẳng ∆  có phương trình tham số là 

A. 
1 2
3 3
5 4

x t
y t
z t

= +
 = −
 = +

. B. 
1 2

3 3
5 4

x t
y t
z t

= − +
 = +
 = +

. C. 
1 2

3 3
5 4

x t
y t
z t

= − +
 = −
 = +

. D. 
2

3 3
4 5

x t
y t
z t

= −
 = − +
 = +

. 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 17: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) xf x e=  là. 

A. 
xe C

x
+ . B. 1xe C+ + . C. xe C+ . D. 

1

1

xe C
x

+

+
+

. 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 18: Cho 
( )

3

1

d 9f x x =∫
, ( )

4

3

d 25f x x =∫ . Tích phân 
( )

4

1

df x x∫
 bằng à 

A. 32 . B. 35 . C. 16− . D. 34 . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có ( ) ( ) ( )
4 8 4

1 1 8

d d d 9 25 34f x x f x x f x x= + = + =∫ ∫ ∫ . 

Câu 19: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )0; 4;1A −  và ( )2;2;7B . Trung điểm của đoạn thẳng 

AB  là điểm 
A. ( )1; 1;4Q − . B. ( )2; 2;8M − . C. ( )1;3;3P . D. ( )2;6;6N . 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 20: Diện tích phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ bên được tính theo công thức nào dưới đây? 

 

x

y

y= -x2+3

y=x2-2x -1

O



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 11 
Sưu tầm và biên soạn 

A. ( )
2

1

2 2 dx x
−

− +∫ . B. ( )
2

1

2 2 dx x
−

−∫ . 

C. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− −∫ . D. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− + +∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

Phương trình hoành độ giao điểm: 2 2 2 1
2 1 3 2 2 4 0

2
x

x x x x x
x
= −

− − = − + ⇔ − − = ⇔  =
. 

Diện tích hình phẳng cần tìm là ( ) ( ) ( )
2 2

2 2 2

1 1

3 2 1 d 2 2 4 dS x x x x x x x
− −

 = − + − − − = − + + ∫ ∫ . 

Câu 21: Diện tích S của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 23 1y x= + , trục hoành và hai đường thẳng 
0, 2x x= =  là 

A. 11S = . B. 12S = . C. 10S = . D. 9S = . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có ( ) ( )2 2 3 2
00

3 1 d 8 2 10S x x x x= + = + = + =∫ . 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 5 3 6 0x y zα − + − = . Giao điểm của mặt phẳng 

( )α  và trục Ox  là điểm 

A. ( )3;0;0M . B. ( )2;0;0N . C. ( )6;0;0P − . D. ( )6;0;0Q . 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ( );0;0M m  là giao điểm của mặt phẳng ( )α  và trục Ox , thay vào phương trình ( )α  ta được 3m =

. Vậy ( )3;0;0M . 

Câu 23: Tích phân 
0

sin dx x
π

∫  bằng 

A. 0,0861. B. 0 . C. 2 . D. 2− . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có ( )00
sin d cos 1 1 2x x x

π π= − = − − − =∫  

Câu 24: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng d  đi qua hai điểm ( ) ( )1; 3;0 , 2;1;4A B− .Một vectơ 

chỉ phương của đường thẳng d  là 

A. ( )1 1; 4; 4u = − − −


. B. 2
3 ; 1;2
2

u  = − 
 



. C. ( )3 3; 2;4u = −


. D. ( )4 2; 3;0u = −


. 

Lời giải 
Chọn A 
Đường thẳng d  đi qua hai điểm ( ) ( )1; 3;0 , 2;1;4A B−  nhận véctơ ( )1; 4; 4BA = − − −



 làm một véctơ chỉ 

phương. 
Câu 25: Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 2

1 d tan
sin

x x C
x

= − +∫ . B. 2

1 d tan
cos

x x C
x

= − +∫ . 
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C. 2

1 d cot
sin

x x C
x

= +∫ . D. 2

1 d tan
cos

x x C
x

= +∫ . 

Lời giải 
Chọn D 
Dựa vào bảng nguyên hàm cơ bản 

Câu 26: Cho hai hàm số ( )f x , ( )g x  liên tục trên  . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. 4 ( )d 4 ( )df x x f x x=∫ ∫ . B. [ ]( ) ( ) d ( )d ( )df x g x x f x x g x x− = −∫ ∫ ∫ . 

C. [ ]( ). ( ) d ( )d . ( )df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . D. [ ]( ) ( ) d ( )d ( )df x g x x f x x g x x+ = +∫ ∫ ∫ . 

Lời giải 
Chọn C 
Theo tính chất nguyên hàm ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=  ∫ ∫ ∫  là sai. 

Câu 27: Cho 
( )

12

0

d 6f x x =∫
, 

( )
12

0

d 11g x x = −∫
. Tích phân 

( ) ( )( )
12

0

df x g x x−∫
 bằng 

A. 5 . B. 17 . C. 5− . D. 17− . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )
12 12 12

0 0 0

d d d 6 11 17f x g x x f x x g x x− = − = + =  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;2A −  và ( )2;2;1B . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( )1;1; 1AB = −


. B. ( )1;3;3AB =


. C. ( )3; 1;1AB = − −


. D. ( )3;1; 1AB = −


. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ( ) ( )2 1;2 1;1 2 3;1; 1AB = + − − = −



. 

Câu 29: Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. sin2 d 2cos 2x x x C= +∫ . B. sin2 d 2cos 2x x x C= − +∫ . 

C. 1sin2 d cos 2
2

x x x C= +∫ . D. 1sin2 d cos 2
2

x x x C= − +∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ( )1 1sin2 d sin2 d 2 cos 2
2 2

x x x x x C= = − +∫ ∫ . 

Câu 30: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên [ ; ]a b . Thể tích vật thể tròn xoay sinh ra khi cho hình phẳng 
giới hạn bởi các đường ( ), 0, ,y f x y x a x b= = = =  quay quanh trục hoành là 

A. ( )2 2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . B. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . C. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . D. ( )d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;3; 3I − và bán kính 5R = . Phương trình 
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của ( )S  là 

A. ( ) ( )2 22 3 3 5x y z+ + + − = . B. ( ) ( )2 22 3 3 25x y z+ + + − = . 

C. ( ) ( )2 22 3 3 25x y z+ − + + = . D. ( ) ( )2 22 3 3 5x y z+ − + + = . 

Lời giải 
Chọn C 
Mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;3; 3I − và bán kính 5R =  có phương trình là: ( ) ( )2 22 3 3 25x y z+ − + + = . 

Câu 32: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) ( )1 0f x x
x

= ≠
 
là 

A. ln x C+ . B. ln x C+ . C. 2

1 C
x

− + . D. 1
ln

C
x
+ . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 1 lndx x C
x

= +∫ . 

Câu 33: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1;3;1A  và mặt phẳng ( ) : 2 2022 0x y zα + + − = . Đường 

thẳng d  đi qua A  và vuông góc với ( )α . Đường thẳng d  có phương trình là 

A. 1 3 1
1 1 2

x y z− − −
= = . B. 1 1 2

1 3 1
x y z− − −

= = . 

C. 1 3 1
1 1 2

x y z+ + +
= = . D. 

1 1 2
x y z
= = . 

Lời giải 
Chọn A 
Đường thẳng d  vuông góc với ( )α nên nhận ( ) ( )1;1;2n α



 làm VTCP nên đường thẳng d  có phương 

trình chính tắc là: 1 3 1
1 1 2

x y z− − −
= = . 

Câu 34: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ dưới đây. 

 
Diện tích S  của phần hình phẳng gạch chéo trong hình được tính theo công thức nào? 

A. 
0

43

0

( )d ( )dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . B. 
3 4

0 0

( )d ( )dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. 
4

3

( )dS f x x
−

= ∫ . D. 
4

0

0

3

( )d ( )dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

x

y

y=f(x)

4-3 O



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 14 
Sưu tầm và biên soạn 

Ta có: ( ) ( ) ( )
4 0 4 4

3 3 0

0

0 3

d d d ( )d ( )dS f x x f x x f x x f x x f x x
− − −

= = + = −∫ ∫ ∫ ∫ ∫ . 

Câu 35: Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. d ss inco x x Cx = − +∫ . B. d sio nc s x x Cx = +∫ . 

C. cos d sinxx x=∫ . D. cos d sinxx x= −∫ . 

Lời giải 
Chọn B 

d sio nc s x x Cx = +∫  

Câu 36: Cho ( )
2

2

1

2 1 d . .xx e x a e b e+ = +∫ , với a , b  là các số hữu tỉ. Giá trị của biểu thức a b+  bằng 

A. 8 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 
Lời giải 

Chọn C 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2 2

1
1 1

3
2 1 d 2 1 2 1 d 2 1 3

1
x x x a

x e x x x e x x e e e
b
= ′+ = − + − = − = − ⇒   = −  

∫ ∫ . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz  cho ba điểm ( )2;3; 1M − , ( )1;1;1N −  và ( )1; 1;2P m + . Biết tam giác 

MNP  vuông tại N . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 2m = − . B. 2m = . C. 4m = . D. 4m = − . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ( )3; 2;2MN = − −



 và ( )2; ; 1PN m= − − −


. 

Do tam giác MNP  vuông tại N  nên . 0 6 2 2 0 2MN PN m m= ⇔ + − = ⇔ = −
 

. 
Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 2021 0Q x y z− + − =  và đường thẳng 

2
: 1 2

4 5

x t
d y t

z t

= −
 = − −
 = +

. Gọi ( )P  là mặt phẳng chứa d  và vuông góc với ( )Q . Phương trình của mặt phẳng 

( )P  là 

A. 13 5 5 0x y z− − + = . B. 5 13 0x y z+ + − = . 
C. 2 3 17 0x y z− + − = . D. 2 5 20 0x y z− − + − = . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ( ) ( )2; 1;3Qn = −



 và ( )1; 2;5du = − −


, lấy ( ) ( )2; 1;4M d M P− ∈ ⇒ ∈ . 

Ta có: 
( ) ( )

( )
( ) ( )

( )
( ) ( ) ( ); 1; 13; 5

P Q
dP Q

dP

n nP Q
n n u

d P n u

⊥⊥    ⇒ ⇒ = = − −   ⊂  ⊥ 

 

  

 

. 

( ) : 13 5 5 0P x y z⇒ − − + = . 

Câu 39: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  . Đồ thị hàm số ( )'y f x=  như hình vẽ. Đặt 

( ) ( ) 22h x f x x= − . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
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A. ( ) ( ) ( )4 2 2h h h> − > . B. ( ) ( ) ( )2 4 2h h h> > − . 

C. ( ) ( ) ( )2 4 2h h h− > > . D. ( ) ( ) ( )2 2 4h h h> − > . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ( ) ( ) ( ) ( )' 2 ' 2 , ' 0 ' 1h x f x x y f x x= − = ⇔ = . 

Nghiệm của phương trình là hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ( )'y f x=  và đường thẳng y x= . 

 

Dựa vào đồ thị trên: ( )
2

' 2
4

x
f x x x

x

= −
= ⇔ =
 =

, ta có bảng biến thiên 

 

Mặt khác dưa vào đồ thị trên ta có ( ) ( )
2 4

2 2

' d ' dh x x h x x
−

>∫ ∫  hay

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 4

2 2

' d ' d 2 2 2 4 2 4h x x h x x h h h h h h
−

> − ⇒ − − > − ⇒ − <∫ ∫ . 

x

y

4

4

2

2

-2

-2 O
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Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;4; 1A − , ( )3;2;2B , ( )0;3; 2C −  và mặt phẳng 

( ) : 2 1 0x y zβ − + + = . Gọi M  là điểm tùy ý chạy trên mặt phẳng ( )β . Giá trị nhỏ nhất của biểu 

thức T MA MB MC= + +  bằng 

A. 3 2 . B. 13 14+ . C. 6 2 . D. 3 2 6+ . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )1; 2;3 , 2; 1; 1 , 5; 5; 5 5 1; 1; 1AB AC AB AC = − = − − − ⇒ = − − = − − 
   

, suy ra 

( ) : 1 0ABC x y z− − + = . 

Ta thấy ( ) ( )ABC β⊥ , xét ( ) ( )
1

1 0
: :

2 1 0
0

x t
x y z

d ABC d d y t
x y z

z
β

= − +
− − + = = ∩ ⇒ ⇒ = − + + =  =

. 

Gọi H  là hình chiếu vuông góc của M  trên ( )ABC , khi đó ( )1 ; ;0H d H t t∈ ⇒ − + .

T MA MB MC HA HB HC= + + ≥ + + .

( ) ( ) ( )

2 2 2

22
2 2 2

22

2 14 26 2 12 24 2 8 14

7 32 2 2 2 6 2 3 6
22

7 62 2 6 6 3 2 6
22

T t t t t t t

t t t

≥ − + + − + + − +

  = − + + − + + − +       

  ≥ − + + + = +       

. 

Vậy giá trị nhỏ nhất của biểu thức là 3 2 6+  khi ( )3 2;3;0t M= ⇒ . 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 0x y zα + − + =  và hai điểm ( )2;0;1A , ( )1;1;2B

. Gọi d  là đường thẳng nằm trong ( )α  và cắt đường thẳng AB , thỏa mãn góc giữa hai đường 

thẳng AB  và d  bằng góc giữa đường thẳng AB  và mặt phẳng ( )α . Khoảng cách từ điểm A  

đến đường thẳng d  bằng 

A. 2 . B. 6
3

. C. 3 . D. 
3

2
. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có ( )
2

1;1;1 :
1 1

x t
AB AB y t

z

= −
= − ⇒ =
 = +



. Gọi ( )2 ; ;1M d AB M t t t= ∩ ⇒ − + , 

do ( ) ( ) ( ) ( ): 2 2 1 2 0 1 1;1;2d M t t t t Mα α⊂ ⇒ ∈ − + − + + = ⇔ = ⇒ . 

Gọi vecto chỉ phương của ( ): , ,d u a b c=


, ta có ( ) 2 0 2d a b c b c aα⊂ ⇒ + − = ⇒ = − . 

( )( )
( )

( )( )
2

1 1 2 2 7sin , cos ,
33 21 1 2 . 1 1 1

AB ABα α
− + −

= = ⇒ =
+ + − + +

. 

Ta có ( )
( )2 2 2 22 2

3 214 14cos ;
3 2 3 23. 3. 2

a b c c a
d AB

a b c a c a c

− + + −
= = ⇔ =

+ + + − +
. 
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( ) ( )( ) ( )2 2 22 26 3 2 14 2 2 0 2c a a c a c a c a c⇔ − = + − + ⇔ + = ⇔ = − . 

Chọn 1 2 4c a b= − ⇒ = ⇒ = −  suy ra ( )
,1 1 2 6: ;

2 4 1 3
d

d

AM ux y zd d A d
u

 
− − −  = = ⇒ = =

− −

 



. 

Cách 2: Ta có ( )1;1;1AB = −


, gọi ( )( ),ABϕ α= . 

( )( )
( )2

1 1 2 2sin ,
3 21 1 2 . 1 1 1

AB α
− + −

= =
+ + − + +

. 

Gọi ( ) ( )1;1;2I AB I dα= ∩ ⇒ ∈ . Khi đó ( ) 2 6, .sin 1 1 1.
33 2

d A d AH AM ϕ= = = + + = . 

Câu 42: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2 lnf x x x=  là 

A. 
2

2 ln
2
xx x C+ + . B. 

2
2 ln 1

2
xx x − + . C. 

2
2 ln

2
xx x C− + . D. 2 lnx x x C− + . 

Lời giải 
Chọn C 

Xét 2 ln dI x x x= ∫ : 

2

1ln
2

du dxu x
x

dv xdx v x

 == ⇒ =  =

. 

2
2 2ln d ln

2
xI x x x x x x C= − = − +∫ . 

Câu 43: Cho 
1

1

4 3 d 4
8 17 6

x
x x m−

 + = + + ∫  với hằng số 6m > . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 12 20m≤ ≤ . B. 9 12m< < . C. 20m > . D. 6 9m< ≤ . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có 
1

1

4 3 d
8 17 6

x
x x m−

 + + + ∫
1

1

1 14. .2 8 17 3. .2 6
8 6

x x m
−

 = + + + 
 

 

( ) 1

1
8 17 6x x m

−
= + + + ( ) ( )5 6 3 6m m= + + − + − 2 6 6m m= + + − − . 

Do đó 
1

1

4 3 d 4
8 17 6

x
x x m−

 + = + + ∫ 2 6 6 4m m⇔ + + − − =
6

6 2 6

m

m m

≥⇔ 
+ = + −

 

6

6 4 4 6 6

m

m m m

≥⇔ 
+ = + − + −

6

6 2

m

m

≥⇔ 
− =

6
6 4

m
m
≥

⇔  − =

6
10

m
m
≥

⇔  =
10m⇔ = . 

Vậy 10m = . 
Câu 44: Một ô tô đang chạy với vận tốc 12  m/s thì người lái đạp phanh; từ thời điểm đó, ô tô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc ( ) 4 12v t t= − +  (m/s), trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng 

giây, kể từ lúc bắt đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển bao 
nhiêu mét? 
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A. 20 m. B. 10m. C. 16m. D. 18m. 
Lời giải 

Chọn D 
Thời gian ô tô chuyển động từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 
( ) 0 4 12 0 3v t t t= ⇔ − + = ⇔ = . 

Quãng đường ô tô còn di chuyển từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 

( ) ( )
3 3

0 0

d 4 12 d 18s v t t t t= = − + =∫ ∫  m. 

Câu 45: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên   và thỏa mãn ( ) ( ). ,f x f x x x′ = ∀ ∈ . Biết ( )0 1f = , 

khẳng định nào sau đây đúng? 
A. ( )2 2 4f = . B. ( )2 2 5f = . C. ( )2 2 6f = . D. ( )2 2 3f = . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ( ) ( ). ,f x f x x x′ = ∀ ∈ . 

Lấy nguyên hàm hai vế ta được 

( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )2 2 21 1 1. d d d
2 2 2

f x f x x x x f x f x x C f x x C′ = ⇒ = + ⇒ = +∫ ∫ ∫  

Với 0x = ( )2 21 1 10 .0
2 2 2

f C C⇒ = + ⇒ = . Suy ra ( ) ( )2 2 2 21 1 1 1
2 2 2

f x x f x x= + ⇔ = + . 

Vậy ( )2 2 5f = . 

Câu 46: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2 1y x= + , trục hoành và các đường thẳng 

1x = , 4x = . Khi ( )H  quay quanh trục Ox  tạo thành một khối tròn xoay có thể tích bằng 

A. 24π . B. 24 . C. 8,15 . D. 8,15π . 
Lời giải 

Chọn A 

( )
4 2

2

1

1 24V x dxπ π= + =∫ . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0x y zα − − + =  và hai đường thẳng 

1

2
: 2

x t
d y t

z t

= − +
 = +
 = −

, 2

2
: 3

1

x t
d y t

z

′=
 ′= +
 =

. Gọi ∆  là đường thẳng nằm trong mặt phẳng ( )α  và cắt cả hai 

đường thẳng 1d , 2d . Đường thẳng ∆  có phương trình là 

A. 6 6 1
1 3 8

x y z− − −
= =

−
. B. 5 9 7

1 3 8
x y z− − +

= = . 

C. 6 6 1
5 9 7

x y z− − −
= =

−
. D. 5 9 7

6 6 1
x y z− − +

= = . 

Lời giải 
Chọn A 
+) Gọi A là giao điểm của 1d  và ( )α , 

( ) 12 ;2 ;A t t t d− + + − ∈  mà ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 1 0 7 5;9; 7A t t t t Aα∈ ⇔ − + − + + + = ⇔ = ⇒ − . 
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+) Gọi B là giao điểm của 2d  và ( )α , 

( ) 22 ;3 ;1B t t d′ ′+ ∈  mà ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 3 1 1 0 3 6;6;1B t t t Bα ′ ′ ′∈ ⇔ − + − + = ⇔ = ⇒  

+)Véc tơ chỉ phương của ∆  là ( )1; 3;8u∆ −


. 

Phương trình ∆  là 6 6 1
1 3 8

x y z− − −
= =

−
 

Câu 48: Xét vật thể ( )T  nằm giữa hai mặt phẳng 1x = −  và 1x = . Biết rằng thiết diện của vật thể cắt bởi 

mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x ( )1 1x− ≤ ≤  là một hình vuông có cạnh 

bằng 22 1 x− . Thể tích vật thể ( )T  bằng 

A. 16
3

. B. 8
3

. C. π . D. 16
3
π . 

Lời giải 
Chọn A 

( )
1 2

2

1

162 1 d
3

V x x
−

= − =∫  

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1
2 3:

1 1 2
x y m zd − − −

= =
−

, 

2
1 2 1:

3 2 2 3
x y zd

m
− − +

= =
− +

, ở đó 3
2

m ≠ −  là tham số. Với giá trị nào của m  thì đường thẳng 1d  

vuông góc với đường thẳng 2d ? 

A. 1
2

m = − . B. 1
2

m = . C. 11
4

m = − . D. 15
4

m = − . 

Lời giải 
Chọn C 

1d có véc tơ chỉ phương ( )1 1; 1;2u = −


; 2d có véc tơ chỉ phương ( )1 3; 2;2 3u m= − +


. 

1 2 1 2
11. 0 1.3 ( 1)( 2) 2(2 3) 0 4 11
4

d d n n m m m −
⊥ ⇒ = ⇔ + − − + + = ⇔ = − ⇔ =

 

. 

Câu 50: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên mỗi khoảng 1;
2

 −∞ − 
 

, 1 ;
2

 − +∞ 
 

 đồng thời thỏa mãn 

( ) 1
2 1

f x
x

′ =
+

 1
2

x ∀ ≠ − 
 

, và ( ) ( )1 2 0 2ln 674f f− + = . Giá trị của biểu thức 

( ) ( ) ( )2 1 4S f f f= − + +  bằng 

A. 2ln 3 ln 674− . B. ln 2022 . C. 2ln 2022 . D. 3ln 3 . 
Lời giải 

Chọn C 

( ) ( )
( )

( )

1

2

1 1ln 2 1 ,1 2 2
1 12 1 ln 2 1 ,
2 2

x C khi x
f x f x

x x C khi x

− + + >′ = ⇒ =  −+  − − + <


 

( ) ( ) ( ) ( )1 2 1 2 1 20 ; 1 2 0 1 2 2 2ln 674f C f C f f C C C C= − = ⇒ + − = + ⇒ + = . 
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( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

2 1 1

1 2

1 1 12 ln 3 , 1 ln 3 ; 4 ln 9
2 2 2

1 1 12 1 4 ln 3 ln 3 ln 7 2
2 2 2

1 1 1ln 3 ln 3 ln 9 2ln 674 2ln 3 2ln 674 2ln 2002.
2 2 2

f C f C f C

S f f f C C

− = + = + = +

⇒ = − + + = + + + +

= + + + = + =
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ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 02 

Câu 1: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;3;4A  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 8 0P x y z− + − = . Khoảng cách từ A  đến ( )P  bằng 

A. 7
3

. B. 0 . C. 5
3

. D. 8
3

. 

Câu 2: Tìm điều kiện xác định của hàm số ( )2
1 3
3

( ) log log 2f x x = −  . 

A. 1 1x− < < . B. 2 2x− < < . C. 2 2x− ≤ ≤ . D. 1 1x− ≤ ≤ . 

Câu 3: Tích phân 
1

ln d
e

I x x x= ∫  bằng 

A. 
2 1
4

eI −
= . B. 

2 2
2

eI −
= . C. 

2 1
4

eI +
= . D. 1

2
I = . 

Câu 4: Cho hàm số ( ) 2

.2021x xf x e= . Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A. ( ) 1 2 ln 2021 0f x x x> ⇔ + > . B. ( ) 21 ln 2021 0f x x> ⇔ > . 

C. ( ) 21 ln 2021 0f x x x> ⇔ + > . D. ( ) 21 1 ln 2021 0f x x> ⇔ + > . 

Câu 5: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
1 1:

2 1 2
x y zd − +

= =
− −

. Điểm nào dưới đây không 

thuộc đường thẳng d ? 
A. ( )1;1;2P − . B. ( )3; 1; 3M − − . C. ( )1;0; 1N − . D. ( )3;2;3Q − . 

Câu 6: Hãy chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau. 

A. ( )
( )

( )
( )

d
d

d

f x xf x
x

g x g x x
= ∫∫ ∫

. B. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

C. 
1

d ,
1

xx x C
α

α α
α

+

= + ∀ ∈
+∫  . D. ( )d 0 1

ln

x
x aa x C a

a
= + < ≠∫ . 

Câu 7: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt cầu tâm ( )2; 3;0A −  và đi qua 

điểm ( )1; 4;3B − . 

A. ( ) ( )2 2 22 3 16x y z− + + + = . B. ( ) ( )2 2 22 3 50x y z− + + + = . 

C. ( ) ( )2 2 22 3 13x y z− + + + = . D. ( ) ( )2 2 22 3 11x y z− + + + = . 

Câu 8: ( ) sin cos 2021F x x x x= + +  là một nguyên hàm của hàm số nào trong các hàm số sau? 

A. ( ) sinf x x x= . B. ( ) cosf x x x= − . C. ( ) sinf x x x= − . D. ( ) cosf x x x= . 

Câu 9: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )P  có phương trình 3 1 0y z− + = . 

Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ( )P ? 

A. ( )1 1;3; 1n = −


. B. ( )2 3; 1;1n = −


. C. ( )3 0;3; 1n = −


. D. ( )4 0;3;1n =


. 

Câu 10: Tập nghiệm của bất phương trình ( )2 3log 2 3 0x
−

− ≥  là. 

A. 5 3 ;
2

 −
+∞ 

 
. B. [ )2;+∞ . C. 5 3;

2
 −
−∞ 
 

. D. 3 ;2
2

 
  

. 
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Câu 11: Tìm tập nghiệm của bất phương trình 1 5
5

x
  > 
 

. 

A. ( )1;+∞ . B. ( ); 1−∞ − . C. ( )0;+∞ . D. ∅ . 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2; 3;0A − , ( )2;1; 6B − − . Tìm tọa độ trung điểm M  

của đoạn AB . 
A. ( )0; 1; 3M − − . B. ( )0; 2; 6M − − . C. ( )4;4; 6M − . D. ( )2;2; 3M − . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )2; 3;1M −  trên mặt phẳng ( )Oyz  là. 

A. ( )2; 3;0H − . B. ( )0; 3;1K − . C. ( )2;0;1I . D. ( )0;3;1J . 

Câu 14: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2 2f x x= +  là. 

A. 3 21 2
3

x x C+ + . B. 3 2x x C+ + . C. 31 2
3

x x C+ + . D. 3 21
3

x x C+ + . 

Câu 15: Tập nghiệm của bất phương trình 4 2 123 3x x+ −<  là. 

A. ( )0;2 . B. 


. C. 
102;
3

 − 
 

. D. ( );2−∞ . 

Câu 16: Cho hai hàm số ( ) xf x a=  và ( ) logag x x= . Với 0 1a< < , chọn khẳng định đúng trong các 

khẳng định sau. 
A. ( )f x  đồng biến và ( )g x nghịch biến trên tập xác định. 

B. ( )f x  và ( )g x  nghịch biến trên tập xác định. 

C. ( )f x  và ( )g x  đồng biến trên tập xác định. 

D. ( )f x  nghịch biến và ( )g x  đồng biến trên tập xác định. 

Câu 17: Cho hàm số ( ) 2f x x= . Giá trị của ( )
2

1

df x x′∫  bằng 

A. 5. B. 3. C. 7
3

. D. 3− . 

Câu 18: Cho ( ) ( )
2 4

2 2

d 1; d 4f x x f x x
− −

= = −∫ ∫ . Tính ( )
4

2

dI f x x= ∫ . 

A. 3I = − . B. 5I = . C. 5I = − . D. 3I = . 
Câu 19: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x= , trục hoành Ox , các đường thẳng 

1, 2x x= =  là. 

A. 8
3

S = . B. 7
3

S = . C. 8S = . D. 7S = . 

Câu 20: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2;1; 3E − − . Gọi , ,M N P  lần lượt các hình chiếu vuông 

góc của điểm E  trên các trục , ,Ox Oy Oz . Phương trình mặt phẳng ( )MNP  là. 

A. 1
2 1 3
x y z
+ + =

− −
. B. 1

2 1 3
x y z
+ + =
−

. C. 1
2 1 3
x y z
+ + =

−
. D. 0

2 1 3
x y z
+ + =

− −
. 

Câu 21: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( )
1

0

1 d 10x f x x′+ =∫  và ( ) ( )2 1 0 2f f− = . Tính ( )
1

0

df x x∫ . 

A. 1I = . B. 12I = − . C. 8I = . D. 8I = − . 
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Câu 22: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị hàm số như hình vẽ bên. Diện tích S  của hình phẳng phần tô 

đậm trong hình vẽ được tính theo công thức nào sau đây? 

A. ( ) ( )
0 3

2 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ .  

B. ( ) ( )
2 3

0 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( )
3

2

dS f x x
−

= ∫ .   

D. ( ) ( )
0 0

2 3

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

Câu 23: Trong không gian, cho điểm ( )1; 2; 3A và mặt phẳng ( ) : 2 0P x z− + = . Đường thẳng đi qua A  
và vuông góc với mặt phẳng ( )P  có phương trình là. 

A. 
1
2
3

x t
y
z t

= −
 =
 = −

. B. 
1
2
3

x t
y t
z

= −
 = +
 =

. C. 
1
2
3

x t
y
z t

= +
 =
 = −

.  D. 
1
2
3

x t
y t
z

= +
 = −
 =

. 

Câu 24: Tập nghiệm của bất phương trình ( ) ( )2
1 1
2 2

log 4 1 log 4x x+ <
 
là. 

A. ∅ . B. 
1\
2

 
 
 

 . C. { }\ 0 . D. ( ) 10; \
2

 +∞  
 

. 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 1
ln

f x
x x x

=
+

. 

A. ( ) ln 1F x x C= + + .  B. ( ) ln ln 1F x x C= − + . 

C. ( ) ln ln 1F x x C= + + . D. ( ) ln 1F x x C= + + . 

Câu 26: Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  và ( ) :2 2 3 0Q x y z+ − − = . 

Gọi α  là góc giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . Tính cosα . 

A. 2
3

− . B. 4
9

. C. 2
3

. D. 4
9

− . 

Câu 27: Bất phương trình 20.16 41.20 20.25 0x x x− + >  có tập nghiệm là. 
A. ( ) ( ); 1 1;S = −∞ − ∪ +∞ . B. ( ); 1S = −∞ − . 

C. ( )1;1S = − .  D. ( ) ( ); 1 2;S = −∞ − ∪ +∞ . 

Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( ) ( ) ( )0;2;0 , 2;0;0 , 0;0; 1A B C − . Gọi ( )S  là mặt cầu đi 

qua bốn điểm , ,A B C  và O . Tính bán kính R  của mặt cầu ( )S . 

A. 3
2

R = . B. 3R = . C. 1R = . D. 2R = . 

Câu 29: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2cosf x x=  là. 

A. ( ) cos 2d
2 4
x xf x x C= + +∫ . B. ( ) sin 2d

2 4
x xf x x C= + +∫ . 

C. ( ) cos 2d
2 4
x xf x x C= − +∫ . D. ( ) sin 2d

2 4
x xf x x C= − +∫ . 
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Câu 30: Tính tích phân ( )
1

2018

0

1 dI x x= +∫ . 

A. 
20182 1
2018

I −
= . B. 0I = . C. 20182I = . D. 

20192 1
2019

I −
= . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2;1; 1M − −  và nhận ( )3;2;1n = −


 là vectơ 

pháp tuyến có phương trình là. 
A. 3 2 7 0x y z− − + = .  B. 2 7 0x y z− + − + = . 
C. 3 2 7 0x y z− − − = .  D. 2 7 0x y z− + − − = . 

Câu 32: Cho ( )
2

1

2f t dt
−

=∫  và ( )
2

1

1g x dx
−

= −∫ . Tính ( ) ( )
2

1

2 3I x f x g x dx
−

 = + − ∫ . 

A. 17
2

I = . B. 7
2

I = . C. 5
2

I = . D. 11
2

I = . 

Câu 33: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 
1 ln xy

x
+

= , 0y = , 1x =  và x e=  là 

2S a b= + , với ,a b∈ . Khi đó giá trị của 2 2a b+ là. 

A. 20
9

. B. 4
3

. C. 2 . D. 2
3

. 

Câu 34: Trong không gian Oxyz cho vectơ ( )4;3;2u =


, ( )2; 5; 4v = − − −


 và ( )8;6;4w =


. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 
A. v


 và w


 cùng phương. B. u


 và v


 ngược hướng. 
C. u


 và v


 cùng hướng.  D. u


 và w


 cùng phương. 

Câu 35: Trong không gian Oxyz , bán kính mặt cầu ( )S : 2 2 2 2 2 4 2 0x y z x y z+ + − + − − =  bằng. 

A. 2 2 . B. 2 . C. 22 . D. 4 . 

Câu 36: Tập nghiệm của bất phương trình 2
2 2log log 2 0x x+ − >  là. 

A. ( )2;S = +∞ . B. ( )10; 2;
4

S  = ∪ +∞ 
 

. C. ( )1;S = +∞ . D. ( )1; 2;
4

S  = −∞ ∪ +∞ 
 

. 

Câu 37: Tính diện tích của hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường cong 3 12y x x= − +  và 2y x= − . 

A. 793
4

S = . B. 397
4

S = . C. 937
12

S = . D. 343
12

S = . 

Câu 38: Tích phân 
1

2
0

1 d
4 3

x
x x+ +∫  có kết quả là. 

A. 1 3ln
3 2

. B. 1 3ln
2 2

. C. 1 3ln
2 2

− . D. 3ln
2

. 

Câu 39: Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để bất phương trình 2
3 3log logx m x m+ ≥  nghiệm đúng với 

mọi giá trị của ( )0;x∈ +∞ . 
A. 5 . B. 6 . C. 4 . D. 7 . 

Câu 40: Một ô tô đang chạy thì người lái đạp phanh. Từ thời điểm đó, ô tô chuyển động chậm dần đều 
với vận tốc ( ) 12 24 ( / )v t t m s= − +  trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ lúc bắt 
đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển bao nhiêu mét? 
A. 18m . B. 15m . C. 24m . D. 20m . 
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Câu 41: Tính nguyên hàm của hàm số ( )
2e

e 2

x

xf x =
+

. 

A. ( ) ( )2e 4 ln e 2x xF x C= − + + . B. ( ) ( )ln e 2xF x C= + + . 

C. ( ) ( )e 2ln e 2x xF x C= − + + . D. ( ) ( )e 2ln e 2x xF x C= + + + . 

Câu 42: Cho hai điểm ( )2; 1;0A − , ( )3; 2;2B −  và mặt phẳng ( ): 3 2 1 0P x y z− + − = . Gọi ( )Q  là mặt 

phẳng đi qua ,A B  và vuông góc với mặt phẳng ( )P . Tìm tọa độ giao điểm K  của mặt phẳng 

( )Q  với trục hoành. 

A. ( )3;0;0K − . B. ( )2;0;0K . C. ( )1;0;0K . D. ( )4;0;0K − . 

Câu 43: Trong không gian ( )Oxyz , cho hai điểm ( )2;2; 1A − , ( )1; 4;3B − . Đường thẳng AB cắt mặt 

phẳng ( )Ozx  tại điểm M . Tìm tỉ số MA
MB

. 

A. 1
3

. B. 1
2

. C. 2 . D. 3 . 

Câu 44: Tập nghiệm của bất phương trình 1

13 4
3

x
x−≤ −  là. 

A. ( )0;1 . B. [ )1;+∞ . C. ( ];0−∞ . D. [ ]0;1 . 

Câu 45: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên [ )1;− +∞  và ( )
3

0

1 d 8f x x+ =∫ . Tính ( )
2

1

. dI x f x x= ∫ . 

A. 1
4

I = . B. 4I = − . C. 4I = . D. 1
4

I = − . 

Câu 46: Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình 25.2 5 25 10x x x+ > + . 
A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 0 . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 6 4 2 11 0S x y z x y z+ + − − − − =  và điểm 

( )0; 2;1M − . Gọi 1d , 2d , 3d  là ba đường thẳng thay đổi không đồng phẳng cùng đi qua điểm 

M  và lần lượt cắt mặt cầu ( )S  tại điểm thứ hai là A , B , C . Thể tích của tứ diện MABC  đạt 

giá trị lớn nhất bằng 

A. 50 3
9

. B. 1000 3
27

. C. 100 3
9

. D. 500 3
27

. 

Câu 48: Cho hàm số ( )f x  có đồ thị ( )y f x′=  cắt trục Ox  tại ba điểm có hoành độ a b c< <  như hình 

vẽ. Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 
 

A. ( ) ( ) ( )f a f b f c> > .  

B. ( ) ( ) ( )f c f a f b> > . 

C. ( ) ( ) ( )f c f b f a> > . 

D. ( ) ( ) ( )f b f a f c> > . 
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Câu 49: Xét hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]0;1  và thỏa mãn điều kiện 

( ) ( ) [ ]2 24 3 1 1 , 0;1xf x f x x x+ − = − ∀ ∈ . Tích phân ( )
1

0

dI f x x= ∫  bằng 

A. 
20

I π
= . B. 

6
I π
= . C. 

4
I π
= . D. 

16
I π
= . 

Câu 50: Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình 

( )( )2 22 4 9 5 12021 2021 1 8 0x x x x x x− + + +− − − − < . 

A. 7 . B. 5 . C. 6 . D. 8 . 
---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
Câu 1: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;3;4A  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 8 0P x y z− + − = . Khoảng cách từ A  đến ( )P  bằng. 

A. 7
3

. B. 0 . C. 5
3

. D. 8
3

. 

Lời giải 

Ta có ( )( )
( )22 2

2.1 2.3 4 8 8,
32 2 1

d A P
− + −

= =
+ − +

. 

Câu 2: Tìm điều kiện xác định của hàm số ( )2
1 3
3

( ) log log 2f x x = −  . 

A. 1 1x− < < . B. 2 2x− < < . C. 2 2x− ≤ ≤ . D. 1 1x− ≤ ≤ . 
Lời giải 

Hàm số xác định khi: ( )
2

2 2
3

2 0 2 2 2 2 1 1
log 2 0 1 12 1

x x x x
x xx

 − >  − < < − < <  ⇔ ⇔ ⇔ − < <  
− > − < <− >   

. 

Câu 3: Tích phân 
1

ln d
e

I x x x= ∫  bằng. 

A. 
2 1
4

eI −
= . B. 

2 2
2

eI −
= . C. 

2 1
4

eI +
= . D. 1

2
I = . 

Lời giải 

Đặt 
2

ddln
d d

2

xuu x x
v x x xv

 == ⇒ =  =


. 

2 2 2 2 2 2

11 1

ln 1 1d
2 2 2 4 2 4 4

e eex x x e x e e eI x − +
= − = − = − =∫ . 

Câu 4: Cho hàm số ( ) 2

.2021x xf x e= . Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A. ( ) 1 2 ln 2021 0f x x x> ⇔ + > . B. ( ) 21 ln 2021 0f x x> ⇔ > . 

C. ( ) 21 ln 2021 0f x x x> ⇔ + > . D. ( ) 21 1 ln 2021 0f x x> ⇔ + > . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )2 2 21 .2021 1 ln .2021 ln1 ln 2021 0x x x xf x e e x x> ⇔ > ⇔ > ⇔ + > . 

Câu 5: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
1 1:

2 1 2
x y zd − +

= =
− −

. Điểm nào dưới đây không 

thuộc đường thẳng d ? 
A. ( )1;1;2P − . B. ( )3; 1; 3M − − . C. ( )1;0; 1N − . D. ( )3;2;3Q − . 

Lời giải 

Điểm ( )1;1;2P −  không thuộc đường thẳng d  vì 
1 1 1 2 1
2 1 2

− − +
= ≠
− −

. 

Câu 6: Hãy chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau. 
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A. ( )
( )

( )
( )

d
d

d

f x xf x
x

g x g x x
= ∫∫ ∫

. B. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

C. 
1

d ,
1

xx x C
α

α α
α

+

= + ∀ ∈
+∫  . D. ( )d 0 1

ln

x
x aa x C a

a
= + < ≠∫ . 

Lời giải 

Mệnh đề ( )d 0 1
ln

x
x aa x C a

a
= + < ≠∫  là mệnh đề đúng. 

Câu 7: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt cầu tâm ( )2; 3;0A −  và đi qua 

điểm ( )1; 4;3B − . 

A. ( ) ( )2 2 22 3 16x y z− + + + = . B. ( ) ( )2 2 22 3 50x y z− + + + = . 

C. ( ) ( )2 2 22 3 13x y z− + + + = . D. ( ) ( )2 2 22 3 11x y z− + + + = . 

Lời giải 

Mặt cầu có bán kính ( ) ( ) ( )2 2 21 2 4 3 3 0 11R AB= = − + − + + − = . 

Phương trình mặt cầu là: ( ) ( )2 2 22 3 11x y z− + + + = . 

Câu 8: ( ) sin cos 2021F x x x x= + +  là một nguyên hàm của hàm số nào trong các hàm số sau? 

A. ( ) sinf x x x= . B. ( ) cosf x x x= − . C. ( ) sinf x x x= − . D. ( ) cosf x x x= . 

Lời giải 

Ta có: ( ) ( )f x dx F x=∫ ( ) ( ) ( )sin cos 2021f x F x x x x ′′⇒ = = + +

( ) sin cos sin cosf x x x x x x x⇒ = + − = . 

Câu 9: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )P  có phương trình 3 1 0y z− + =

. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ( )P ? 

A. ( )1 1;3; 1n = −


. B. ( )2 3; 1;1n = −


. C. ( )3 0;3; 1n = −


. D. ( )4 0;3;1n =


. 

Lời giải 
Từ phương trình mặt phẳng ( )P  là 3 1 0y z− + = , ta có được một vectơ pháp tuyến của ( )P  là 

( )3 0;3; 1n = −


. 

Câu 10: Tập nghiệm của bất phương trình ( )2 3log 2 3 0x
−

− ≥  là. 

A. 
5 3 ;

2
 −

+∞ 
 

. B. [ )2;+∞ . C. 
5 3;

2
 −
−∞ 
 

. D. 
3 ;2
2

 
  

. 

Lời giải 

Do 0 2 3 1< − < , bất phương trình đã cho tương đương với 

( )0 30 2 3 2 3 0 2 3 1 2
2

x x x< − ≤ − ⇔ < − ≤ ⇔ < ≤ . 

Câu 11: Tìm tập nghiệm của bất phương trình 1 5
5

x
  > 
 

. 
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A. ( )1;+∞ . B. ( ); 1−∞ − . C. ( )0;+∞ . D. ∅ . 

Lời giải 

Ta có: 1 5 5 5 1 1
5

x
x x x−  > ⇔ > ⇔ − > ⇔ < − 

 
.
 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình đã cho là ( ); 1−∞ − .
 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2; 3;0A − , ( )2;1; 6B − − . Tìm tọa độ trung điểm M  

của đoạn AB . 
A. ( )0; 1; 3M − − . B. ( )0; 2; 6M − − . C. ( )4;4; 6M − . D. ( )2;2; 3M − . 

Lời giải 

Tọa độ trung điểm M  của đoạn AB  là 

2 ( 2)
2 0

( 3) 1 1
2

30 ( 6)
2

M

M

M M

M

M

x
x

y y
z

z

+ − =
=

− + = ⇔ = − 
  = −+ − =

. 

Vậy tọa độ trung điểm M  của đoạn AB  là ( )0; 1; 3M − − . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )2; 3;1M −  trên mặt phẳng ( )Oyz  là. 

A. ( )2; 3;0H − . B. ( )0; 3;1K − . C. ( )2;0;1I . D. ( )0;3;1J . 

Lời giải 
Khi chiếu vuông góc điểm M lên mặt phẳng ( )Oyz ta có hoành độ bằng 0, tung độ và cao độ giữ 

nguyên. Suy ra hình chiếu vuông góc của điểm ( )2; 3;1M −  trên mặt phẳng ( )Oyz là 

( )0; 3;1K − . 

Câu 14: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2 2f x x= +  là. 

A. 3 21 2
3

x x C+ + . B. 3 2x x C+ + . 

C. 31 2
3

x x C+ + . D. 3 21
3

x x C+ + . 

Lời giải 

Ta có ( )2 312 d 2
3

x x x x C+ = + +∫ . 

Câu 15: Tập nghiệm của bất phương trình 4 2 123 3x x+ −<  là. 

A. ( )0;2 . B. 


. C. 
102;
3

 − 
 

. D. ( );2−∞ . 

Lời giải 
Ta có: 4 2 123 3 4 2 12 5 10 2x x x x x x+ −< ⇔ + < − ⇔ < ⇔ < . 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình đã cho là ( );2−∞ . 

Câu 16: Cho hai hàm số ( ) xf x a=  và ( ) logag x x= . Với 0 1a< < , chọn khẳng định đúng trong các 

khẳng định sau. 
A. ( )f x  đồng biến và ( )g x nghịch biến trên tập xác định. 
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B. ( )f x  và ( )g x  nghịch biến trên tập xác định. 

C. ( )f x  và ( )g x  đồng biến trên tập xác định. 

D. ( )f x  nghịch biến và ( )g x  đồng biến trên tập xác định. 

Lời giải 
Do cơ số a  thỏa mãn 0 1a< <  nên hai hàm số ( ) xf x a=  và ( ) logag x x=  đều nghịch biến trên 

tập xác định của chúng. 

Câu 17: Cho hàm số ( ) 2f x x= . Giá trị của ( )
2

1

df x x′∫  bằng. 

A. 5. B. 3. C. 7
3
. D. 3− . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )
2

2 2 2
1

1

d 2 1 2 1 4 1 3f x x f x f f′ = = − = − = − =∫ . 

Câu 18: Cho 
( ) ( )

2 4

2 2

d 1; d 4f x x f x x
− −

= = −∫ ∫
. Tính 

( )
4

2

dI f x x= ∫
. 

A. 3I = − . B. 5I = . C. 5I = − . D. 3I = . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( )
4 4 2

2 2 2

d d d 4 1 5I f x x f x x f x x
− −

= = − = − − = −∫ ∫ ∫ . 

Câu 19: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x= , trục hoành Ox , các đường thẳng 
1, 2x x= =  là. 

A. 8
3

S = . B. 7
3

S = . C. 8S = . D. 7S = . 

Lời giải 

Diện tích hình phẳng 
22 2 3

2 2

1 1 1

7 d d
3 3
xS x x x x

 
= = = = 

 
∫ ∫ . 

Câu 20: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2;1; 3E − − . Gọi , ,M N P  lần lượt các hình chiếu vuông 

góc của điểm E  trên các trục , ,Ox Oy Oz . Phương trình mặt phẳng ( )MNP  là. 

A. 1
2 1 3
x y z
+ + =

− −
. B. 1

2 1 3
x y z
+ + =
−

. C. 1
2 1 3
x y z
+ + =

−
. D. 0

2 1 3
x y z
+ + =

− −
. 

Lời giải 
, ,M N P  lần lượt là hình chiếu của E  trên các trục , ,Ox Oy Oz , do đó 

( ) ( ) ( )2;0;0 , 0;1;0 , 0;0; 3M N P− − . 

Vậy phương trình mặt phẳng ( )MNP  là 1
2 1 3
x y z
+ + =

− −
. 

Câu 21: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( )
1

0

1 d 10x f x x′+ =∫  và ( ) ( )2 1 0 2f f− = . Tính ( )
1

0

df x x∫ . 

A. 1I = . B. 12I = − . C. 8I = . D. 8I = − . 
Lời giải 

Áp dụng công thức tích phân từng phần ta có 
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( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1 1

1
0

0 0

1 d 1 | dx f x x x f x f x x′+ = + −∫ ∫  

( ) ( ) ( )
1

0

10 2 1 0 df f f x x⇔ = − − ∫  

( )
1

0

d 8f x x⇔ = −∫ . 

Câu 22: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị hàm số như hình vẽ bên. Diện tích S  của hình phẳng phần tô đậm 

trong hình vẽ được tính theo công thức nào sau đây? 

 

A. ( ) ( )
0 3

2 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . B. ( ) ( )
2 3

0 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( )
3

2

dS f x x
−

= ∫ . D. ( ) ( )
0 0

2 3

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

Lời giải 

Ta thấy ( ) ( ) ( ) ( )
0 3 2 3

2 0 0 0

d d d dS f x x f x x f x x f x x
−

−

= − + = +∫ ∫ ∫ ∫ . 

Câu 23: Trong không gian, cho điểm ( )1; 2; 3A và mặt phẳng ( ) : 2 0P x z− + = . Đường thẳng đi qua A  và 

vuông góc với mặt phẳng ( )P  có phương trình là. 

A. 
1
2
3

x t
y
z t

= −
 =
 = −

. B. 
1
2
3

x t
y t
z

= −
 = +
 =

. C. 
1
2
3

x t
y
z t

= +
 =
 = −

. D
1
2
3

x t
y t
z

= +
 = −
 =

. 

Lời giải 
( ) ( ) ( ): 2 0 1; 0; 1PP x z n− + = ⇒ = −



 
Gọi ( )d là đường thẳng đi qua ( )1; 2; 3A  

và vuông góc với mặt phẳng ( )P  

( ) ( ) ( )1; 0; 1 .d Pu n⇒ = = −
 

 

Phương trình tham số của đường thẳng ( )d  là 
1
2 , .
3

x t
y t
z t

= +
 = ∈
 = −

  

Câu 24: Tập nghiệm của bất phương trình ( ) ( )2
1 1
2 2

log 4 1 log 4x x+ <
 
là. 
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A. ∅ . B. 
1\
2

 
 
 

 . C. { }\ 0 . D. ( ) 10; \
2

 +∞  
 

. 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
2 2

2
1 1
2 2

14 1 4 4 4 1 0
log 4 1 log 4 2

4 0 0 0

xx x x x
x x

x x x

  ≠+ > − + > + < ⇔ ⇔ ⇔  
> >   >  

( ) 10; \
2

x  ∈ +∞  
 

.
 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 1
ln

f x
x x x

=
+

. 

A. ( ) ln 1F x x C= + + . B. ( ) ln ln 1F x x C= − + . 

C. ( ) ln ln 1F x x C= + + . D. ( ) ln 1F x x C= + + . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )1 1 1d d d d ln 1 ln ln 1
ln ln 1 ln 1

f x x x x x x C
x x x x x x

= = = + = + +
+ + +∫ ∫ ∫ ∫ . 

Câu 26: Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  và ( ) :2 2 3 0Q x y z+ − − =

. Gọi α  là góc giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . Tính cosα . 

A. 2
3

− . B. 4
9
. C. 2

3
. D. 4

9
− . 

Lời giải 
Mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  có VTPT là ( ) ( )1; 2;2Pn = −



. 

Mặt phẳng ( ) :2 2 3 0Q x y z+ − − =  có VTPT là ( ) ( )2;2; 1Qn = −


. 

Gọi α  là góc giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . 

Khi đó 
( ) ( )( ) ( ) ( )

( ) ( )

. 2 4 2 4cos cos ,
99. 9.

P Q
P Q

P Q

n n
n n

n n
α

− −
= = = =

 

 

 

. 

Câu 27: Bất phương trình 20.16 41.20 20.25 0x x x− + >  có tập nghiệm là. 
A. ( ) ( ); 1 1;S = −∞ − ∪ +∞ . B. ( ); 1S = −∞ − . 

C. ( )1;1S = − . D. ( ) ( ); 1 2;S = −∞ − ∪ +∞ . 

Lời giải 

Ta có 20.16 41.20 20.25 0x x x− + >
25 520 41. 20. 0

4 4

x x
   ⇔ − + >   
   

5 5
14 4

15 4
4 5

x

x

x
x

  >  > ⇔ ⇔  < −  <  

. 

Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( ) ( ) ( )0;2;0 , 2;0;0 , 0;0; 1A B C − . Gọi ( )S  là mặt cầu 

đi qua bốn điểm , ,A B C  và O . Tính bán kính R  của mặt cầu ( )S . 

A. 3
2

R = . B. 3R = . C. 1R = . D. 2R = . 

Lời giải 
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Giả sử ( )S  có dạng 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + =  

Ta có 

( ) ( )
( ) ( )
( ) ( )
( ) ( )

10;2;0 4 4
12;0;0 4 4

12 10;0; 1
2

00;0;0 0

aA S b d
bB S a d

c d cC S
dO S d

=∈ − + = −  =∈ − + = −  ⇔ ⇔  + = − = −− ∈  
  =∈ = 

. 

Do đó 2 2 2 3
2

R a b c d= + + − = . 

Câu 29: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2cosf x x=  là. 

A. ( ) cos 2d
2 4
x xf x x C= + +∫ . B. ( ) sin 2d

2 4
x xf x x C= + +∫ . 

C. ( ) cos 2d
2 4
x xf x x C= − +∫ . D. ( ) sin 2d

2 4
x xf x x C= − +∫ . 

Lời giải 

Ta có ( ) 2 cos 2 1 sin 2d cos d d
2 4 2
x x xf x x x x x C+

= = = + +∫ ∫ ∫ . 

Câu 30: Tính tích phân ( )
1

2018

0

1 dI x x= +∫ . 

A. 
20182 1
2018

I −
= . B. 0I = . C. 20182I = . D. 

20192 1
2019

I −
= . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
120191 2019

2018

0 0

1 2 11 d
2019 2019

x
I x x

+ −
= + = =∫ . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2;1; 1M − −  và nhận ( )3;2;1n = −


 là 

vectơ pháp tuyến có phương trình là. 
A. 3 2 7 0x y z− − + = . B. 2 7 0x y z− + − + = . 
C. 3 2 7 0x y z− − − = . D. 2 7 0x y z− + − − = . 

Lời giải 
Vì mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2;1; 1M − −  và nhận ( )3;2;1n = −



 là vectơ pháp tuyến nên có 

phương trình là ( ) ( ) ( )3 2 2 1 1 0 3 2 7 0x y z x y z− + + − + + = ⇔ − − + =  

Câu 32: Cho 
( )

2

1

2f t dt
−

=∫
 và 

( )
2

1

1g x dx
−

= −∫
. Tính 

( ) ( )
2

1

2 3I x f x g x dx
−

= + −  ∫
. 

A. 17
2

I = . B. 7
2

I = . C. 5
2

I = . D. 11
2

I = . 

Lời giải 

( ) ( ) ( ) ( )
22 2 22

1 1 11

172 3 2 3
2 2
xI x f x g x dx f t dt g x

− − −−

= + − = + − =  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 33: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 
1 ln xy

x
+

= , 0y = , 1x =  và x e=  là 

2S a b= + , với ,a b∈ . Khi đó giá trị của 2 2a b+ là. 
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A. 20
9

. B. 4
3
. C. 2 . D. 2

3
. 

Lời giải 
Ta có [ ]1 ln 0, 1;x x e+ > ∀ ∈ . 

Diện tích hình phẳng là

( ) ( ) ( )
1 3
2

11 1

1 ln 2 4 2.d 1 ln .d 1 ln 1 ln 2
3 3 3

ee exS x x x x
x
+

= = + + = + = −∫ ∫ . 

Do đó 4 2,
3 3

a b= = − , suy ra 2 2 20
9

a b+ = . 

Câu 34: Trong không gian Oxyz cho vectơ ( )4;3;2u =


, ( )2; 5; 4v = − − −


 và ( )8;6;4w =


. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 
A. v



 và w


 cùng phương. B. u


 và v


 ngược hướng. 
C. u



 và v


 cùng hướng. D. u


 và w


 cùng phương. 
Lời giải 

Xét ( )2; 5; 4v = − − −


và ( )8;6;4w =


 có 2 5 4
8 6 4
− − −

≠ ≠  nên v


 và w


 không cùng phương, phương 

án A. sai. 

Xét ( )4;3;2u =


và ( )2; 5; 4v = − − −


 có 4 3 2
2 5 4
≠ ≠

− − −
 nên u



 và v


 không cùng phương, do đó u


 

và v


 không ngược hướng, không cùng hướng, phương án B. và C. sai. 

Xét ( )4;3;2u =


và ( )w 8;6;4=


 có 4 3 2
8 6 4
= =  nên u



 và w


 cùng phương, phương án D. đúng. 

Câu 35: Trong không gian Oxyz , bán kính mặt cầu ( )S : 2 2 2 2 2 4 2 0x y z x y z+ + − + − − =  bằng. 

A. 2 2 . B. 2 . C. 22 . D. 4 . 
Lời giải 

Ta có mặt cầu ( )S có tâm ( )1; 1;2I −  ( )22 21 1 2 2 2 2R⇒ = + − + + = . 

Câu 36: Tập nghiệm của bất phương trình 2
2 2log log 2 0x x+ − >  là 

A. ( )2;S = +∞ . B. ( )10; 2;
4

S  = ∪ +∞ 
 

. 

C. ( )1;S = +∞ . D. ( )1; 2;
4

S  = −∞ ∪ +∞ 
 

. 

Lời giải 
Từ đề bài ta có 

2
22 2

2

00 101log 2log log 2 0 4
4 2log 1 2

xx
x

xx x x
xx x

>>  < <  < −+ − > ⇔ ⇔ ⇔<    >>   >

. 

Vậy bất phương trình trên có tập nghiệm là ( )10; 2;
4

S  = ∪ +∞ 
 

. 

Câu 37: Tính diện tích của hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường cong 3 12y x x= − +
 và 2y x= − .

 A. 793
4

S = . B. 397
4

S = . C. 937
12

S = . D. 343
12

S = . 

Lời giải 
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Phương trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị 

3 2 3 2

0
12 12 0 3

4

x
x x x x x x x

x

=
− + = − ⇔ − − = ⇔ = −
 =

. 

Diện tích của hình phẳng ( )H là 

( ) ( )
0 4 0 4

3 2 3 2 3 2 3 2

3 0 3 0

12 12 12 12S x x xdx x x xdx x x x dx x x x dx
− −

= − − + − − = − − + − −∫ ∫ ∫ ∫  
0 4

4 3 2 4 3 2

3 0

1 1 1 1 99 160 9376 6
4 3 4 3 4 3 12

x x x x x x
−

   = − − + − − = + − =   
   

. 

Câu 38: Tích phân 
1

2
0

1 d
4 3

x
x x+ +∫  có kết quả là. 

A. 1 3ln
3 2

. B. 1 3ln
2 2

. C. 1 3ln
2 2

− . D. 3ln
2

. 

Lời giải 

Ta có: 
1

2
0

1 d
4 3

x
x x+ +∫ ( )( )

1

0

1 d
1 3

x
x x

=
+ +∫

1

0

1 1 1 d
2 1 3

x
x x

 
= − + + 
∫

1

0

1 1 1 3ln ln
2 3 2 2

x
x
+

= =
+

. 

Câu 39: Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để bất phương trình 2
3 3log logx m x m+ ≥  nghiệm đúng với 

mọi giá trị của ( )0;x∈ +∞ . 

A. 5 . B. 6 . C. 4 . D. 7 . 
Lời giải 

Đặt 3logt x= . Với mọi ( )0;x∈ +∞  ta có t∈ . 

Bất phương trình 2
3 3log logx m x m+ ≥  trở thành 2 0t mt m+ − ≥ . 

2
3 3log logx m x m+ ≥  nghiệm đúng với mọi giá trị của ( )0;x∈ +∞  

2 0,t mt m t⇔ + − ≥ ∀ ∈  

2

0
4 0

4 0.
m m

m

⇔ ∆ ≤

⇔ + ≤
⇔ − ≤ ≤

 

Vậy { }0; 1; 2; 3; 4m∈ − − − − . 

Câu 40: Một ô tô đang chạy thì người lái đạp phanh. Từ thời điểm đó, ô tô chuyển động chậm dần đều 
với vận tốc ( ) 12 24 ( / )v t t m s= − +  trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ lúc bắt 
đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển bao nhiêu mét? 
A. 18m . B. 15m . C. 24m . D. 20m . 

Lời giải 
Ta có khi ô tô dừng hẳn ( ) 0 12 24 0 2v t t t= ⇔ − + = ⇔ = . 
Do đó từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn ô tô đi được quãng đường là 

( ) ( )
2

0

12 24 24S t dt m= − + =∫ . 

Câu 41: Tính nguyên hàm của hàm số ( )
2e

e 2

x

xf x =
+

. 
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A. ( ) ( )2e 4 ln e 2x xF x C= − + + . B. ( ) ( )ln e 2xF x C= + + . 

C. ( ) ( )e 2ln e 2x xF x C= − + + . D. ( ) ( )e 2ln e 2x xF x C= + + + . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
2e 2e 2e 2ed e d e 2ln e 2

e 2 e 2

x x x x
x x x

x xF x x x C
 + −

= = − = − + + + + 
∫ ∫ . 

Câu 42: Cho hai điểm ( )2; 1;0A − , ( )3; 2;2B −  và mặt phẳng ( ): 3 2 1 0P x y z− + − = . Gọi ( )Q  là mặt 

phẳng đi qua ,A B  và vuông góc với mặt phẳng ( )P . Tìm tọa độ giao điểm K  của mặt phẳng ( )Q  

với trục hoành. 
A. ( )3;0;0K − . B. ( )2;0;0K . C. ( )1;0;0K . D. ( )4;0;0K − . 

Lời giải 
Ta có ( )1; 1;2AB = −



. 

Vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )P : ( ) ( )1; 3;2Pn = −


. 

Vectơ pháp tuyến của mặt ( )Q  được xác định ( ) ( ) ( ), 4;0;2Q Pn n AB = = − 
  

. 

Phương trình mặt phẳng ( )Q  là 2 4 0x z− − = . 

Giao điểm của mặt phẳng ( )Q  với trục hoành là ( )2;0;0K . 

Câu 43: Trong không gian ( )Oxyz , cho hai điểm ( )2;2; 1A − , ( )1; 4;3B − . Đường thẳng AB cắt mặt 

phẳng ( )Ozx  tại điểm M . Tìm tỉ số MA
MB

. 

A. 1
3
. B. 1

2
. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
Cách 1: Đường thẳng AB  qua ( )2;2; 1A − , có vtcp ( )1; 6;4AB − −



. 

⇒phương trình ( )2 2 1: 2 ;2 6 ; 1 4
1 6 4

x y zAB M t t t− − +
= = ⇒ − − − +

− −
. 

Phương trình ( ): 0Ozx y = . Điểm ( ) 1 5 12 6 0 ;0;
3 3 3

M Ozx t t M  ∈ ⇔ − = ⇔ = ⇔  
 

. 

( )

2 2
2

2 2
2

1 4 531 4 2;2;
3 3 33 3 1

22 8 2 8 2 53; 4; 43 3 3 3 3

MAMA
MA
MB

MB MB

       = + + − == −            ⇒ ⇒ ⇒ = 
      = − −  = − + − + =          





. 

Cách 2: AB cắt ( )Ozx  tại điểm M
( )( )
( )( )

d , 2 1
4 2d ,

A OzxMA
MB B Ozx

⇒ = = =
−

. 

Câu 44: Tập nghiệm của bất phương trình 
1

13 4
3

x
x−≤ −  là. 

A. ( )0;1 . B. [ )1;+∞ . C. ( ];0−∞ . D. [ ]0;1 . 

Lời giải 
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Ta có ( )2

1

1 33 4 3 4 3 4.3 3 0 1 3 3 0 1
3 3

x x x x x
x x x−≤ − ⇔ ≤ − ⇔ − + ≤ ⇔ ≤ ≤ ⇔ ≤ ≤ . 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình đã cho là [ ]0;1S = . 

Câu 45: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên [ )1;− +∞  và ( )
3

0

1 d 8f x x+ =∫ . Tính ( )
2

1

. dI x f x x= ∫ . 

A. 1
4

I = . B. 4I = − . C. 4I = . D. 1
4

I = − . 

Lời giải 

Đặt 1x t+ = , ta có 2 1, d 2 dx t x t t= − = . 
Đổi cận 

0 1x t= ⇒ =  
3 2x t= ⇒ = . 

Do đó ( ) ( ) ( )
3 2 2

0 1 1

1 d 8 2 . dt 8 . d 4f x x t f t t f t t+ = ⇔ = ⇔ =∫ ∫ ∫ . 

Vậy ( )
2

1

. d 4I x f x x= =∫ . 

Câu 46: Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình 25.2 5 25 10x x x+ > + . 
A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 
Ta có 25.2 5 25 10x x x+ > + ( ) ( )25 2 1 5 1 2 0x x x⇔ − + − > ( )( )2 1 25 5 0x x⇔ − − >  

2 1 0
25 5 0

2 1 0
25 5 0

x

x

x

x

 − >


− >⇔  − < − <

0
2

0
2

x
x

x
x

 >
 <⇔  < >

0 2x⇔ < < . 

Vậy phương trình có một nghiệm nguyên. 
Cách khác: 25.2 5 25 10x x x+ > + ( ) ( )25 2 1 5 1 2 0x x x⇔ − + − >  

( )( ) ( )( ) ( )22 1 5 5 0 0 2 0 0;2x x x x x⇔ − − > ⇔ − − > ⇔ ∈ . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 6 4 2 11 0S x y z x y z+ + − − − − =  và điểm 

( )0; 2;1M − . Gọi 1d , 2d , 3d  là ba đường thẳng thay đổi không đồng phẳng cùng đi qua điểm 

M  và lần lượt cắt mặt cầu ( )S  tại điểm thứ hai là A , B , C . Thể tích của tứ diện MABC  đạt 

giá trị lớn nhất bằng. 

A. 
50 3

9
. B. 

1000 3
27

. C. 
100 3

9
. D. 

500 3
27

. 

Lời giải 
Ta thấy ( )M S∈ . 

Mặt cầu ( )S  có tâm ( )3;2;1I  và bán kính 2 2 23 2 1 11 5R = + + + = . 

Gọi H , K  lần lượt là hình chiếu của M , I  lên mặt phẳng ( )ABC  thì K  là tâm đường tròn 

ngoại tiếp tam giác ABC . 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 18 
Sưu tầm và biên soạn 

Đặt ( )( ),d d I ABC IK= = . 

Ta có ( )( ),d M ABC MH MK MI IK R d= ≤ ≤ + = + . 

 
Gọi r  là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 
Gọi E , F  là hình chiếu của A  và K  lên cạnh BC . 

 
Ta có 

( ) ( )

( ) ( )

2 2

4
3 2

1 . . .
2

1 1 6 3 33 3 .
3 3 4 4

ABCS AE BC AE FC AK KF FC r KF r KF

rr KF r KF r

= = ≤ + = + −

 = + − ≤ = 
 

 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi ABC∆  đều. 
Ta có 

( )( ) ( ) ( )( )

( ) ( )

2 2 2

3
2 3

1 1 3 3 3. , . . .
3 3 4 4

3 3 4 8 3 1000 32 2 .
8 8 3 27 27

MABC ABCV d M ABC S R d r R d R d

RR d R d R

= ≤ + = + −

 = + − ≤ = = 
 

 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi MABC  là hình chóp tam giác đều có đường cao là 4
3
R . 

Câu 48: Cho hàm số ( )f x  có đồ thị ( )y f x′=  cắt trục Ox  tại ba điểm có hoành độ a b c< <  như hình 

vẽ. Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 19 
Sưu tầm và biên soạn 

 
A. ( ) ( ) ( )f a f b f c> > . B. ( ) ( ) ( )f c f a f b> > . 

C. ( ) ( ) ( )f c f b f a> > . D. ( ) ( ) ( )f b f a f c> > . 

Lời giải 

 
Gọi 1S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( ) , 0, ,y f x y x a x b′= = = = ; 2S  là diện tích hình 

phẳng giới hạn bởi ( ) , 0, ,y f x y x b x c′= = = = . 

Từ đồ thị ta có 1 20 S S< < ( ) ( )0 d d
b c

a b

f x x f x x′ ′⇒ < <∫ ∫ ( ) ( )0 d d
b c

a b

f x x f x x′ ′⇒ < − <∫ ∫  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )0 f b f a f c f b f b f a f c⇒ < − + < − ⇒ < < . 

Câu 49: Xét hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]0;1  và thỏa mãn điều kiện 

( ) ( ) [ ]2 24 3 1 1 , 0;1xf x f x x x+ − = − ∀ ∈ . Tích phân ( )
1

0

dI f x x= ∫  bằng. 

A. 
20

I π
= . B. 

6
I π
= . C. 

4
I π
= . D. 

16
I π
= . 

Lời giải 
Theo giả thiết ta có ( ) ( ) [ ] ( )2 24 3 1 1 , 0;1 *xf x f x x x+ − = − ∀ ∈ . 

Lấy tích phân hai vế của ( )*  ta được 

( ) ( )
1 1 1

2 2

0 0 0

4 d 3 1 d 1 dxf x x f x x x x+ − = −∫ ∫ ∫  

( ) ( ) ( )
1 1 1

2 2 2

0 0 0

2 d 3 1 d 1 1 df x x f x x x x⇔ − − − = −∫ ∫ ∫  

( ) ( )
2 1 1 1

2

1
0 0 0

2 d 3 d 1 d
t x

u x
f t t f u u x x

=

= −
⇔ + = −∫ ∫ ∫  

( )
1 1

2

0 0

5 d 1 df x x x x⇔ = −∫ ∫ . 
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Đặt sin , ;
2 2

x t t π π = ∈ −  
 d cos dx t t⇒ = . 

Đổi cận: 0 0; 1
2

x t x t π
= ⇒ = = ⇒ = . 

Suy ra 
1 2 2 2 2

2 2 2

0 0 0 0 0

1 cos 2 1 sin 21 d 1 sin costdt= cos tdt= dt
2 2 4 4

t tx x t t

π π π π

π+   − = − = + =   
   ∫ ∫ ∫ ∫ . 

Vậy ( )
1

0

d
20

f x x π
=∫ . 

Câu 50: Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình 

( )( )2 22 4 9 5 12021 2021 1 8 0x x x x x x− + + +− − − − < . 

A. 7 . B. 5 . C. 6 . D. 8 . 
Lời giải 

Ta có ( )( )2 22 4 9 5 12021 2021 1 8 0x x x x x x− + + +− − − − <  
2 22 4 9 5 1 22021 2021 9 8 0x x x x x x− + + +⇔ − + − + <  
2 22 4 9 2 5 1 22021 2 4 9 2021 5 1x x x xx x x x− + + +⇔ + − + < + + +  

( ) ( )2 22 4 9 5 1f x x f x x⇔ − + < + + , với ( ) 2021tf t t= + . 

( ) 2021 ln 2021 1 0,tf t t′ = + > ∀ ∈ , suy ra hàm số ( )f t  đồng biến trên  . 

Do vậy ( ) ( )2 2 2 22 4 9 5 1 2 4 9 5 1f x x f x x x x x x− + < + + ⇔ − + < + + 2 9 8 0x x⇔ − + <  

1 8x⇔ < < . Vì x  nguyên nên suy ra { }2,3,4,5,6,7x∈ . 

Vậy bất phương trình có 6 nghiệm nguyên. 
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ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 03 

Câu 1: Cho hình phẳng ( )D  được giới hạn bởi các đường 0x = , 1x = , 0y =  và 2 1y x= + . Thể tích 

V  của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng ( )D  xung quanh trục Ox  được tính theo 

công thức nào sau đây? 

A. 
1

0

2 1dV x x= +∫ . B. 
1

0

2 1dV x x= π +∫ . C. ( )
1

0

2 1 dV x x= π +∫ . D. ( )
1

0

2 1 dV x x= +∫ . 

Câu 2: Trong không gian Oxyz , điểm nào sau đây không thuộc mặt phẳng ( ) : 1 0P x y z+ + − = . 

A. ( )0;0;0O . B. ( )1;0;0I . C. ( )0;1;0J . D. ( )0;0;1K . 

Câu 3: Cho hai số thực a < b  tùy ý, ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên tập  . Mệnh đề 

nào dưới đây là đúng? 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F a F b= −∫ . B. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x f b f a= −∫ . 

C. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= −∫ . D. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= +∫ . 

Câu 4: Công thức tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn 

[ ];a b , trục hoành và hai đường thẳng ,  x a x b= =  là 

A. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . B. ( ) d
b

a

S f x x= ∫ . C. ( ) d
b

a

S f x xπ= ∫ . D. ( )2 d
b

a

S f x xπ= ∫ . 

Câu 5: Tìm số phức liên hợp của số phức 1 9 .z i= −  
A. 1 9z i= − . B. 1 9z i= − − . C. 1 9z i= − + . D. 1 9z i= + . 

Câu 6: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x= , trục hoành Ox , các đường thẳng 
1x = , 2x =  là 

A. 
2

2

1

dS x x= ∫ . B. 
2

1

dS x x= ∫ . C. 
2

4

1

dS x xπ= ∫ . D. 
2

2

1

dS x xπ= ∫ . 

Câu 7: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu có phương trình ( ) ( )2 222 1 5x y z− + + + = . Tâm của mặt 

cầu có tọa độ là 
A. ( )2;0; 1− . B. ( )2;0;1− . C. ( )2;1; 1− . D. ( )2;1;5− . 

Câu 8: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( )1;1;1a =


 và ( )2;3;0b =


. Tính tích vô hướng của hai 

vectơ a


 và b


. 
A. . 8a b =
 

. B. . 6a b =
 

. C. . 5a b =
 

. D. . 7a b =
 

. 

Câu 9: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm (2;0;0)M , (0; 1;0)N −  và (0;0;2)P . Mặt phẳng ( )MNP  
có phương trình là 

A. 0
2 1 2
x y z
+ + =
−

. B. 1
2 1 2
x y z
+ + = . C. 1

2 1 2
x y z
+ + = −
−

. D. 1
2 1 2
x y z
+ + =
−

. 

Câu 10: Số phức 5 6z i= +  có phần thực bằng 
A. 5− . B. 5 . C. 6 . D. 6− . 
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Câu 11: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )α  có phương trình 2 3 0x y+ − = . Một véctơ pháp 

tuyến của ( )α  có tọa độ là 

A. ( )1;2; 3− . B. ( )1;0;2 . C. ( )1; 2;3− . D. ( )1;2;0 . 

Câu 12: Trên khoảng ( )0;+∞ , hàm số ( ) lnF x x=  là một nguyên hàm của hàm số? 

A. ( ) lnf x x x x= − . B. ( ) 1 ,f x C C
x

= + ∈ . 

C. ( ) 1f x
x

= . D. ( ) ln ,f x x x x C C= − + ∈ . 

Câu 13: Cho hàm số ( )y f x=  lên tục và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi 

đồ thị hàm số đã cho và trục Ox . Quay D  xung quanh trục Ox  ta được khối tròn xoay có thể 
tích V  được xác định theo công thức 

 
A. ( )( )3 2

1
dV f x xπ= ∫ . B. ( )( )3 22

1
dV f x xπ= ∫ . 

C. ( )( )3 2

1
dV f x x= ∫ . D. ( )( )3 2

1

1 d
3

V f x x= ∫ . 

Câu 14: Cho hàm số ( ) cosf x x= . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. ( )d sinf x x x C= +∫ . B. ( )d cosf x x x C= − +∫ . 

C. ( )d cosf x x x C= +∫ . D. ( )d sinf x x x C= − +∫ . 

Câu 15: Trong không gian Oxyz , cho véctơ ( )4; 3;5a = −


. Độ dài của a


 bằng 

A. 5 2 . B. 50 . C. 4 2 . D. 2 5 . 

Câu 16: Tính tích phân: 
2

0

I cosxdx

π

= ∫  

A. 1I = . B. 2I = . C. 0I = . D. 1I = − . 
Câu 17: Điểm nào trong các điểm sau đây là điểm biểu diễn hình học của số phức 5 4z i= − +  trong mặt 

phẳng tọa độ Oxy . 

A. ( )5; 4A − . B. ( )4; 5B − . C. ( )5; 4C − . D. ( )4; 5D . 

Câu 18: Tính tích phân ( )
1

2

0

3 +2 dI x x= ∫ . 

A. 6 . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 
Câu 19: Nguyên hàm của hàm số ( ) 32 9f x x= −  là 

A. 34 9x x C− + . B. 41 9
2

x x C− + . C. 41
4

x C+ . D. 44 9x x C− + . 
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Câu 20: Cho hai hàm số ( )f x  và ( )g x  liên tục trên K , ,a b K∈ . Khẳng định nào sau đây là khẳng định 

sai? 

A. ( ) ( ) ( )d d 0
b b

a a

kf x x k f x x k= ≠∫ ∫ . B. ( ) ( ) ( ) ( )d d d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x+ = +  ∫ ∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( ) ( )d d . d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

Câu 21: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;4;0I −  và ( )0;1;1M  Mặt cầu nhận I  làm tâm và đi 

qua điểm M  có phương trình là 

A. ( ) ( )2 22 1 1 14x y z+ − + − = . B. ( ) ( )2 2 22 4 14x y z+ + − + = . 

C. ( ) ( )2 2 22 4 14x y z− + + + = . D. ( ) ( )2 22 1 1 14x y z+ + + + = . 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho ( )mp α có phương trình 2 1 0x z+ + =  và điểm ( )2;1;2M . Mặt 

phẳng đi qua M  và song song với ( )α  có phương trình là: 
A. 2 6 0x y+ − = . B. 2 4 0x y+ − = . C. 2 4 0x z+ − = . D. 2 6 0x z+ − = . 

Câu 23: Trong mặt phẳng phức Oxy , gọi A là điểm biểu diễn của số phức 

1 3      
2 2

7 3   
2 2

x x

x x

  = ≥ −   ⇔
  = − < −  

 

 và B 

là điểm biểu diễn của số phức ( ),M x y . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua trục tung. 

B. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua đường thẳng 7
2

x = − . 

C. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua trục hoành. 
D. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua gốc tọa độ O. 

Câu 24: Tìm m  biết 
0

(2 5)d 6
m

x x+ =∫ . 

A. 1,  6m m= − = − . B. 1,  6m m= = . C. 1,  6m m= = − . D. 1,  6m m= − = . 

Câu 25: Trong không gian Oxyz , cho ( ) : 3 5 0mp x y zα + − + =  và ( ) : 6 2 2 1 0mp x y zβ + − − = . Khoảng 
cách giữa hai mặt phẳng ( )α  và ( )β  bằng 

A. 11 . B. 11
2

. C. 3
11

. D. 6
11

. 

Câu 26: Số thực ,x y  thỏa mãn: ( ) ( )2 2 2 7 4x y x y i i+ + − = −  là 

A. 1, 3x y= = . B. 11 1,
3 3

x y= = − . C. 1, 3x y= − = − . D. 11 1,
3 3

x y= − = . 

Câu 27: Nguyên hàm của hàm số ( ) 1
1

f x
x

=
+

 có dạng: 

A. ( )d 2 1f x x x C= + +∫ . B. ( )d 1f x x x C= + +∫ . 

C. ( )d 2 2 1f x x x C= + +∫ . D. ( ) 1d
2 1

f x x C
x

= +
+∫ . 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 4 
Sưu tầm và biên soạn 

Câu 28: Biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 5 .ln 5xf x =  thỏa ( )0 5F = . Tính ( )1F  

A. ( ) 51
ln 5

F = . B. ( ) 51 4
ln 5

F = + . C. ( )1 10F = . D. ( )1 9F = . 

Câu 29: Hàm số nào sau đây không phải là một nguyên hàm của hàm số ( ) ( )51f x x= + ? 

A. ( ) ( )61
6

x
F x

+
= . B. ( ) ( )61

2
6

x
F x

+
= − . 

C. ( ) ( )61
3

x
F x

+
= . D. ( ) ( )61

8
6

x
F x

+
= + . 

Câu 30: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]1;3  thỏa mãn ( )1 2f =  và ( )3 9f = . Tính 

tích phân ( )
3

1

' dI f x x= ∫  

A. 2I = . B. 18I = . C. 7I = . D. 11I = . 

Câu 31: Giá trị của ( )
2022

0

1xP e dx= +∫  là 

A. 2022 2021P e= + . B. 2022 2021P e= − . C. 2022 2022P e= − . D. 2022 2022P e= + . 

Câu 32: Cho ( )
0

2

d 3f x x
−

=∫ . Tích phân ( )
0

2

3 1 dI f x x
−

= −  ∫ bằng 

A. 7 . B. 8 . C. 11. D. 11− . 
Câu 33: Cho số phức z  thỏa mãn 2z = . Chọn phát biểu đúng 

A. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng 4. 
B. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng 2. 
C. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường thẳng. 
D. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường Parabol. 

Câu 34: Gọi S là diện tích miền hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ bên. Công thức tính S là 

 

A. ( )
2

1

dS f x x
−

= ∫ . B. ( )
2

1

dS f x x
−

= −∫ . 

C. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

Câu 35: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường y x= , 0x = , 1x =  và trục hoành. Tính thể tích 

V  của khối tròn xoay sinh bởi hình ( )H  quay quanh trục Ox . 

A. π
2

. B. π . C. π . D. π
3

. 

Câu 36: Cho ( )2 1 2 dI x x x= +∫ . Bằng cách đặt 2 1t x= + , khẳng định nào sau đây đúng? 
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A. I tdt= ∫ . B. ( )1I t dt= +∫ . C. 2I tdt= ∫ . D. 1
2

I tdt= ∫ . 

Câu 37: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng 2 1y x= +  và đồ thị hàm số 2 3y x x= − + . 

A. 1
6

. B. 1
7

. C. 1
6

− . D. 1
8

. 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;3;4A − , ( )8; 5;6B − . Hình chiếu vuông góc của trung 

điểm I  của đoạn thẳng AB  trên mặt phẳng ( )Oyz  là điểm nào dưới đây? 

A. ( )3;0;0P . B. ( )3; 1;5N − . C. ( )0; 1;5M − . D. ( )0;0;5Q . 

Câu 39: Điểm A  trong hình vẽ bên biểu diễn cho số phức z . Tìm phần thực và phần ảo của số phức z . 

 
A. Phần thực là 3  và phần ảo là 2− . B. Phần thực là 3−  và phần ảo là 2 . 
C. Phần thực là 3  và phần ảo là 2i− . D. Phần thực là 3−  và phần ảo là 2i . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , gọi ( )P  là mặt phẳng chứa trục Ox  và vuông góc với mặt phẳng 

( ) : 3 0Q x y z+ + − = . Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. 2 0y z− = . B. 1 0y z− − = . C. 0y z+ = . D. 0y z− = . 

Câu 41: Cho biết 
3

1

( )d 20f x x
−

=∫ . Giá trị của ( )
2

0

3 2 2022 dP f x x= − +  ∫
 
bằng 

A. 4057P = . B. 4054P = . C. 4034P = . D. 4037P = . 
Câu 42: Trong không gian ,Oxyz  cho mặt cầu ( )S  và mặt phẳng ( )P  lần lượt có phương trình 

2 2 2 2 2 2 6 0x y z x y z+ + − + − − = ,  2 2 2 0x y z m+ + + = . Số giá trị nguyên của m  để ( )P  tiếp 

xúc với ( )S là 

A. 1. B. 4. C. 0. D. 2. 
Câu 43: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 12 0P x y z− + − = . Biết điểm M thuộc trục tung 

Oy  sao cho tung độ a  của M  là một số dương và khoảng cách từ M  đến mặt phẳng ( )P  bằng 

4 2 . Khi đó: 
A. ( )2;3a∈ . B. ( )4;5a∈ . C. ( )5;6a∈ . D. ( )3;4a∈ . 

Câu 44: Trong mặt phẳng phức, gọi A, B, C lần lượt là các điểm biểu diễn của các số phức 
1 2 32 3 ; 1 5 ; 4z i z i z i= + = + = + . Số phức với điểm biểu diễn D sao cho tứ giác ABCD là một 

hình bình hành có phần ảo là: 
A. 1− . B. 1. C. 5− . D. 5. 

Câu 45: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD  với ( )1;2A − , ( )5;5B , ( )5;0C , ( )1;0D −

. Quay hình thang ABCD  xung quanh trục Ox  thì thể tích khối tròn xoay tạo thành là: 
A. 78π . B. 76π . C. 72π . D. 74π . 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 6 
Sưu tầm và biên soạn 

Câu 46: Cho 
2

5 3
1

ln 2 ln 5dx a b c
x x

= + +
+∫  với , ,a b c∈ . Khi đó 2 4a b c+ +  bằng 

A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 2 . 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 3 16S x y z− + − + − =  và các 

điểm ( ) ( )1;0;2 , 1;2;2A B − . Gọi ( )P  là mặt phẳng đi qua hai điểm ,A B  sao cho thiết diện của 

( )P  với mặt cầu ( )S  có diện tích nhỏ nhất. khi viết phương trình ( )P  dưới dạng 

( ) : 3 0P ax by cz+ + + = . Giá trị T a b c= + +  bằng 

A. 2− . B. 3 . C. 0 . D. 3− . 

Câu 48: Cho các hàm số ( ) ( ) ( )
2

220 30 7 ; 2 3
2 3

x xf x F x ax bx c x
x
− +

= = + + −
−

, với 3
2

x > . Hàm số 

( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  thì S a b c= + +  bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 
Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )2;1;1I  và mặt phẳng ( ) : 2    2 2 0P x y z+ + + =

. Phương trình của mặt cầu ( )S  cắt mặt phẳng ( )P  theo giao tuyến là một đường tròn có chu vi 

bằng 2π  là 
A. ( ) 2 2 2 0( ) ( ) (: 2 1 1)  1S x y z+ + + + + = . B. ( ) 2 2 2: 2 1   1 8( ) ( ) ( )S x y z− + − + − = . 

C. ( ) 2 2 2:  2 1   1 8( ) ( ) ( )S x y z+ + + + + = . D. ( ) 2 2 2 0( ) ( ) (: 2 1 1)  1S x y z− + − + − =  

Câu 50: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên [ ]2;4 .−  Đồ thị của hàm số '( )y f x= được cho 

như hình bên. 

 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi trục Ox  và đồ thị hàm số '( )y f x=  trên đoạn [ ]2;1−  và [ ]1;4  lần lượt 

bằng 9  và 12.  Cho ( )1 3.f =  Tính tổng ( ) ( )2 4 .f f− +  

A. 9 . B. 2 . C. 3 . D. 4. 
---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
Câu 1: Cho hình phẳng ( )D  được giới hạn bởi các đường 0x = , 1x = , 0y =  và 2 1y x= + . Thể tích 

V  của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng ( )D  xung quanh trục Ox  được tính theo 

công thức nào sau đây? 

A. 
1

0

2 1dV x x= +∫ . B. 
1

0

2 1dV x x= π +∫ . C. ( )
1

0

2 1 dV x x= π +∫ . D. ( )
1

0

2 1 dV x x= +∫ . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có ( ) ( )
1 12

0 0

2 1 d 2 1 dV x x x x= π + =π +∫ ∫ . 

Câu 2: Trong không gian Oxyz , điểm nào sau đây không thuộc mặt phẳng ( ) : 1 0P x y z+ + − = . 

A. ( )0;0;0O . B. ( )1;0;0I . C. ( )0;1;0J . D. ( )0;0;1K . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có ( ) ( )0 0 0 1 1 0 0;0;0O P+ + − = − ≠ ⇒ ∉ . 

Câu 3: Cho hai số thực a < b  tùy ý, ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên tập  . Mệnh đề 

nào dưới đây là đúng? 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F a F b= −∫ . B. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x f b f a= −∫ . 

C. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= −∫ . D. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= +∫ . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )d
b

b

a
a

f x x F x F b F a= = −∫ . 

Câu 4: Công thức tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn 

[ ];a b , trục hoành và hai đường thẳng ,  x a x b= =  là 

A. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . B. ( ) d
b

a

S f x x= ∫ . C. ( ) d
b

a

S f x xπ= ∫ . D. ( )2 d
b

a

S f x xπ= ∫ . 

Lời giải 

Chọn B 
Câu 5: Tìm số phức liên hợp của số phức 1 9 .z i= −  

A. 1 9z i= − . B. 1 9z i= − − . C. 1 9z i= − + . D. 1 9z i= + . 

Lời giải 

Chọn D 
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Ta có 1 9 1 9z i z i= − ⇒ = + . 
Câu 6: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x= , trục hoành Ox , các đường thẳng 

1x = , 2x =  là 

A. 
2

2

1

dS x x= ∫ . B. 
2

1

dS x x= ∫ . C. 
2

4

1

dS x xπ= ∫ . D. 
2

2

1

dS x xπ= ∫ . 

Lời giải 

Chọn A 

Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x= , trục hoành Ox , các đường thẳng 1x = , 

2x =  là 
2

2

1

dS x x= ∫ . 

Câu 7: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu có phương trình ( ) ( )2 222 1 5x y z− + + + = . Tâm của mặt 

cầu có tọa độ là 
A. ( )2;0; 1− . B. ( )2;0;1− . C. ( )2;1; 1− . D. ( )2;1;5− . 

Lời giải 

Chọn A 

Mặt cầu có phương trình ( ) ( )2 222 1 5x y z− + + + = . Tâm của mặt cầu có tọa độ là ( )2;0; 1− . 

Câu 8: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( )1;1;1a =


 và ( )2;3;0b =


. Tính tích vô hướng của hai 

vectơ a


 và b


. 
A. . 8a b =
 

. B. . 6a b =
 

. C. . 5a b =
 

. D. . 7a b =
 

. 

Lời giải 

Chọn C 

Tính tích vô hướng của hai vectơ a


 và b


 là . 1.2 1.3 1.0 5a b = + + =
 

. 

Câu 9: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm (2;0;0)M , (0; 1;0)N −  và (0;0;2)P . Mặt phẳng ( )MNP  
có phương trình là 

A. 0
2 1 2
x y z
+ + =
−

. B. 1
2 1 2
x y z
+ + = . C. 1

2 1 2
x y z
+ + = −
−

. D. 1
2 1 2
x y z
+ + =
−

. 

Lời giải 

Chọn D 

Mặt phẳng qua ba điểm (2;0;0)M , (0; 1;0)N −  và (0;0;2)P  có dạng 1
2 1 2
x y z
+ + =
−

. 

Câu 10: Số phức 5 6z i= +  có phần thực bằng 
A. 5− . B. 5 . C. 6 . D. 6− . 

Lời giải 

Chọn B 

Phần thực của số phức 5 6z i= +  là 5 . 
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Câu 11: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )α  có phương trình 2 3 0x y+ − = . Một véctơ pháp 

tuyến của ( )α  có tọa độ là 

A. ( )1;2; 3− . B. ( )1;0;2 . C. ( )1; 2;3− . D. ( )1;2;0 . 

Lời giải 

Chọn D 

Phương trình đường thẳng viết lại thành 2 0 3 0x y z+ + − = . Do đó một véctơ pháp tuyến có tọa độ là 

( )1;2;0 . 

Câu 12: Trên khoảng ( )0;+∞ , hàm số ( ) lnF x x=  là một nguyên hàm của hàm số? 

A. ( ) lnf x x x x= − . B. ( ) 1 ,f x C C
x

= + ∈ . 

C. ( ) 1f x
x

= . D. ( ) ln ,f x x x x C C= − + ∈ . 

Lời giải 

Chọn C 

Với ( )0;x∈ +∞ , ta có 1 lndx x C
x

= +∫  nên ( ) lnF x x=  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 1f x
x

= . 

Câu 13: Cho hàm số ( )y f x=  lên tục và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi 

đồ thị hàm số đã cho và trục Ox . Quay D  xung quanh trục Ox  ta được khối tròn xoay có thể 
tích V  được xác định theo công thức 

 
A. ( )( )3 2

1
dV f x xπ= ∫ . B. ( )( )3 22

1
dV f x xπ= ∫ . 

C. ( )( )3 2

1
dV f x x= ∫ . D. ( )( )3 2

1

1 d
3

V f x x= ∫ . 

Lời giải 

Chọn A 

Theo công thức SGK. 
Câu 14: Cho hàm số ( ) cosf x x= . Mệnh đề nào sau đây đúng 

A. ( )d sinf x x x C= +∫ . B. ( )d cosf x x x C= − +∫ . 

C. ( )d cosf x x x C= +∫ . D. ( )d sinf x x x C= − +∫ . 

Lời giải 
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Chọn A 

Công thức nguyên hàm cơ bản. 
Câu 15: Trong không gian Oxyz , cho véctơ ( )4; 3;5a = −



. Độ dài của a


 bằng 

A. 5 2 . B. 50 . C. 4 2 . D. 2 5 . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có ( )22 24 3 5 5 2a = + − + =


. 

Câu 16: Tính tích phân: 
2

0

I cosxdx

π

= ∫  

A. 1I = . B. 2I = . C. 0I = . D. 1I = − . 

Lời giải 

Chọn A 

2
2
0

0

cos d sin 1I x x x

π
π

= = =∫ . 

Câu 17: Điểm nào trong các điểm sau đây là điểm biểu diễn hình học của số phức 5 4z i= − +  trong mặt 
phẳng tọa độ Oxy . 

A. ( )5; 4A − . B. ( )4; 5B − . C. ( )5; 4C − . D. ( )4; 5D . 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 18: Tính tích phân ( )
1

2

0

3 +2 dI x x= ∫ . 

A. 6 . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 

Lời giải 

Chọn B 

( ) ( )
1 12 3

0
0

3 +2 d 2 3I x x x x= = + =∫ . 

Câu 19: Nguyên hàm của hàm số ( ) 32 9f x x= −  là 

A. 34 9x x C− + . B. 41 9
2

x x C− + . C. 41
4

x C+ . D. 44 9x x C− + . 

Lời giải 

Chọn B 

( )
4

32 9 d 9
2
xx x x C− = − +∫ . 

Câu 20: Cho hai hàm số ( )f x  và ( )g x  liên tục trên K , ,a b K∈ . Khẳng định nào sau đây là khẳng định 

sai? 
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A. ( ) ( ) ( )d d 0
b b

a a

kf x x k f x x k= ≠∫ ∫ . B. ( ) ( ) ( ) ( )d d d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x+ = +  ∫ ∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( ) ( )d d . d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

Lời giải 

Chọn D 

Câu 21: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;4;0I −  và ( )0;1;1M  Mặt cầu nhận I  làm tâm và đi 

qua điểm M  có phương trình là 

A. ( ) ( )2 22 1 1 14x y z+ − + − = . B. ( ) ( )2 2 22 4 14x y z+ + − + = . 

C. ( ) ( )2 2 22 4 14x y z− + + + = . D. ( ) ( )2 22 1 1 14x y z+ + + + = . 

Lời giải 

Chọn B 

Mặt cầu tâm ( )2;4;0I − , đi qua ( )0;1;1M có bán kính 14R IM= = . 

Phương trình mặt cầu : ( ) ( )2 2 22 4 14x y z+ + − + = . 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho ( )mp α có phương trình 2 1 0x z+ + =  và điểm ( )2;1;2M . Mặt 

phẳng đi qua M  và song song với ( )α  có phương trình là: 
A. 2 6 0x y+ − = . B. 2 4 0x y+ − = . C. 2 4 0x z+ − = . D. 2 6 0x z+ − = . 

Lời giải 

Chọn D 

Mặt phẳng ( )β  song song với ( )α  có phương trình dạng: 2 0x z D+ + = . 

Do ( )β  đi qua M  ⇒ 2 4 0 6D D+ + = ⇔ = − . 

Vậy phương trình của ( )β là: 2 6 0x z+ − = . 

Câu 23: Trong mặt phẳng phức Oxy , gọi A là điểm biểu diễn của số phức 

1 3      
2 2

7 3   
2 2

x x

x x

  = ≥ −   ⇔
  = − < −  

 

 và B 

là điểm biểu diễn của số phức ( ),M x y . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua trục tung. 

B. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua đường thẳng 7
2

x = − . 

C. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua trục hoành. 
D. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua gốc tọa độ O. 

Lời giải 

Chọn B 
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Điểm ( )3;2A  biểu diễn số phức 

1 3      
2 2

7 3   
2 2

x x

x x

  = ≥ −   ⇔
  = − < −  

 

 

Điểm ( )2;3B  biểu diễn số phức ( ),M x y  

Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua đường thẳng 7
2

x = − . 

Câu 24: Tìm m  biết 
0

(2 5)d 6
m

x x+ =∫ . 

A. 1,  6m m= − = − . B. 1,  6m m= = . C. 1,  6m m= = − . D. 1,  6m m= − = . 

Lời giải 

Chọn C 

2 2

0
0

6 (2 5)d ( 5 ) 5
m

m
x x x x m m= + = + = +∫ 2 1

5 6 0
6

m
m m

m
=

⇔ + − = ⇔  = −
. 

Câu 25: Trong không gian Oxyz , cho ( ) : 3 5 0mp x y zα + − + =  và ( ) : 6 2 2 1 0mp x y zβ + − − = . Khoảng 
cách giữa hai mặt phẳng ( )α  và ( )β  bằng 

A. 11 . B. 11
2

. C. 3
11

. D. 6
11

. 

Lời giải 

Chọn B 

Lấy ( ) (0;0;5)M Mα∈ ⇒ . Do ( )β  song song với ( )α , ta có: 

10 1 11(( );( )) ( ; ( ))
244

d d Mα β β
− −

= = = . 

Câu 26: Số thực ,x y  thỏa mãn: ( ) ( )2 2 2 7 4x y x y i i+ + − = −  là 

A. 1, 3x y= = . B. 11 1,
3 3

x y= = − . C. 1, 3x y= − = − . D. 11 1,
3 3

x y= − = . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ( ) ( )
2 7 1

2 2 2 7 4
2 2 4 3
x y x

x y x y i i
x y y
+ = = 

+ + − = − ⇔ ⇔ − = − = 
. 

Câu 27: Nguyên hàm của hàm số ( ) 1
1

f x
x

=
+

 có dạng: 

A. ( )d 2 1f x x x C= + +∫ . B. ( )d 1f x x x C= + +∫ . 

C. ( )d 2 2 1f x x x C= + +∫ . D. ( ) 1d
2 1

f x x C
x

= +
+∫ . 

Lời giải 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 13 
Sưu tầm và biên soạn 

Chọn A 

Ta có họ nguyên hàm ( ) 1d .d 2 1
1

f x x x x C
x

= = + +
+∫ ∫ . 

Câu 28: Biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 5 .ln 5xf x =  thỏa ( )0 5F = . Tính ( )1F  

A. ( ) 51
ln 5

F = . B. ( ) 51 4
ln 5

F = + . C. ( )1 10F = . D. ( )1 9F = . 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có ( ) 5d 5 .ln 5d .ln 5 5
ln 5

x
x xf x x x C C= = + = +∫ ∫  

Vì ( )0 5 1 5 4F C C= ⇒ + = ⇔ = . 

Khi đó: ( ) ( )5 4 1 5 4 9.xF x F= + ⇒ = + = . 

Câu 29: Hàm số nào sau đây không phải là một nguyên hàm của hàm số ( ) ( )51f x x= + ? 

A. ( ) ( )61
6

x
F x

+
= . B. ( ) ( )61

2
6

x
F x

+
= − . 

C. ( ) ( )61
3

x
F x

+
= . D. ( ) ( )61

8
6

x
F x

+
= + . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có họ nguyên hàm ( ) ( ) ( ) ( )6
5 1

d 1 d
6

x
F x f x x x x C

+
= = + = +∫ ∫ . 

Vì vậy đáp án ( ) ( )61
3

x
F x

+
=  là đáp án Sai. 

Câu 30: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]1;3  thỏa mãn ( )1 2f =  và ( )3 9f = . Tính 

tích phân ( )
3

1

' dI f x x= ∫  

A. 2I = . B. 18I = . C. 7I = . D. 11I = . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )
3

3

1
1

' d 3 1 9 2 7I f x x f x f f= = = − = − =∫ . 

Câu 31: Giá trị của ( )
2022

0

1xP e dx= +∫  là 

A. 2022 2021P e= + . B. 2022 2021P e= − . C. 2022 2022P e= − . D. 2022 2022P e= + . 

Lời giải 
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Chọn A 

( ) ( )
2022 2022 2022

0
0

1 d 2021x xP e x e x e= + = + = +∫ . 

Câu 32: Cho ( )
0

2

d 3f x x
−

=∫ . Tích phân ( )
0

2

3 1 dI f x x
−

= −  ∫ bằng 

A. 7 . B. 8 . C. 11. D. 11− . 

Lời giải 

Chọn A 

( ) ( )
0 0 0

2 2 2

3 1 d 3 d d 9 2 7I f x x f x x x
− − −

= − = − = − =  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 33: Cho số phức z  thỏa mãn 2z = . Chọn phát biểu đúng 

A. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng 4. 
B. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng 2. 
C. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường thẳng. 
D. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z  là một đường Parabol. 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi ( );M x y  và ( )0;0O  lần lượt là biểu diễn của số phức z  và 0  trên mặt phẳng tọa độ. 

Khi đó 2 2z OM= ⇔ = . Khi đó tập hợp điểm M  là đường tròn tâm O  bán kính là 2 . 

Câu 34: Gọi S là diện tích miền hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ bên. Công thức tính S là 

 

A. ( )
2

1

dS f x x
−

= ∫ . B. ( )
2

1

dS f x x
−

= −∫ . 

C. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

Lời giải 

Chọn C 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 1 2 1 2

1 1 1 1 1

d d d d dS f x x f x x f x x f x x f x x
− − −

= = + = −∫ ∫ ∫ ∫ ∫ . 

Câu 35: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường y x= , 0x = , 1x =  và trục hoành. Tính thể tích 

V  của khối tròn xoay sinh bởi hình ( )H  quay quanh trục Ox . 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II –  TOÁN  12 

   Page 15 
Sưu tầm và biên soạn 

A. π
2

. B. π . C. π . D. π
3

. 

Lời giải 

Chọn A 

( ) ( )
1 1 2

2

0 0

d d
2

V f x x x x ππ π= = =∫ ∫ . 

Câu 36: Cho ( )2 1 2 dI x x x= +∫ . Bằng cách đặt 2 1t x= + , khẳng định nào sau đây đúng? 

A. I tdt= ∫ . B. ( )1I t dt= +∫ . C. 2I tdt= ∫ . D. 1
2

I tdt= ∫ . 

Lời giải 

Chọn A 

Đặt 2 1 d 2 dt x t x x= + ⇒ = . Vậy ( )2 1 2 dI x x x tdt= + =∫ ∫ . 

Câu 37: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng 2 1y x= +  và đồ thị hàm số 2 3y x x= − + . 

A. 1
6

. B. 1
7

. C. 1
6

− . D. 1
8

. 

Lời giải 

Chọn A 

Xét phương trình 2 2 1
3 2 1 3 2 0

2
x

x x x x x
x
=

− + = + ⇔ − + = ⇔  =
. 

Vậy 
2

2

1

13 2d
6

S x x x= − + =∫ . 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;3;4A − , ( )8; 5;6B − . Hình chiếu vuông góc của trung 

điểm I  của đoạn thẳng AB  trên mặt phẳng ( )Oyz  là điểm nào dưới đây? 

A. ( )3;0;0P . B. ( )3; 1;5N − . C. ( )0; 1;5M − . D. ( )0;0;5Q . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có trung điểm của AB  là ( )3; 1;5I − . 

Vậy hình chiếu của ( )3; 1;5I −  trên mặt phẳng ( )Oyz  là ( )0; 1;5M − . 

Câu 39: Điểm A  trong hình vẽ bên biểu diễn cho số phức z . Tìm phần thực và phần ảo của số phức z . 

 
A. Phần thực là 3  và phần ảo là 2− . B. Phần thực là 3−  và phần ảo là 2 . 
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C. Phần thực là 3  và phần ảo là 2i− . D. Phần thực là 3−  và phần ảo là 2i . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có 3 2 3 2z i z i= + ⇒ = − . Vậy phần thực và phần ảo của z  lần lượt là 3  và 2− . 
Câu 40: Trong không gian Oxyz , gọi ( )P  là mặt phẳng chứa trục Ox  và vuông góc với mặt phẳng 

( ) : 3 0Q x y z+ + − = . Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. 2 0y z− = . B. 1 0y z− − = . C. 0y z+ = . D. 0y z− = . 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có VTCP của Ox  là ( )1;0;0i =


 và VTPT của ( )Q  là ( )1;1;1n =


. 

Do ( )P  chứa trục Ox  và vuông góc với ( )Q  nên ( )P  có VTPT ( )1 , 0;1; 1n n i = = − 
  

. 

Vậy ( ) : 0P y z− = . 

Câu 41: Cho biết 
3

1

( )d 20f x x
−

=∫ . Giá trị của ( )
2

0

3 2 2022 dP f x x= − +  ∫
 
bằng 

A. 4057P = . B. 4054P = . C. 4034P = . D. 4037P = . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( ) ( ) ( )
2 2 2 2

0 0 0 0

3 2 2022 d 3 2 d 2022 d 3 2 d 4044P f x x f x x x f x x= − + = − + = − +  ∫ ∫ ∫ ∫  

Xét ( )
2

0

3 2 dA f x x= −∫ . 

Đặt 13 2 d d
2

t x x t= − ⇒ = − ; 0 3; 2 1x t x t= ⇒ = = ⇒ = −  

( ) ( ) ( )
1 3 3

3 1 1

1 1 1d d d 10
2 2 2

A f t t f t t f x x
−

⇒ = − = = =∫ ∫ ∫  

4054P⇒ = . 
Câu 42: Trong không gian ,Oxyz  cho mặt cầu ( )S  và mặt phẳng ( )P  lần lượt có phương trình 

2 2 2 2 2 2 6 0x y z x y z+ + − + − − = ,  2 2 2 0x y z m+ + + = . Số giá trị nguyên của m  để ( )P  tiếp 

xúc với ( )S là 

A. 1. B. 4. C. 0. D. 2. 

Lời giải 

Chọn D 

Mặt cầu ( )S  có tâm ( )1; 1;1 ,I −  bán kính 3R = . 
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( )P  tiếp xúc với ( )S  ( )( ) 42 1
, 3 2 1 9

53
mm

d I P R m
m
=+ 

⇔ = ⇔ = ⇔ + = ⇔  = −
 

Vậy có 2  giá trị nguyên của m  để ( )P  tiếp xúc với ( )S . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 12 0P x y z− + − = . Biết điểm M thuộc trục tung 
Oy  sao cho tung độ a  của M  là một số dương và khoảng cách từ M  đến mặt phẳng ( )P  bằng 

4 2 . Khi đó: 
A. ( )2;3a∈ . B. ( )4;5a∈ . C. ( )5;6a∈ . D. ( )3;4a∈ . 

Lời giải 

Chọn A 

Vì M Oy∈  và có tung độ dương nên ( )0; ;0M a , 0a > . 

( )( ) ( )
( )

6 2 62 12
, 4 2 4 2 6 6 2

3 6 2 6

a tma
d M P a

a loai

 = −− −
= ⇔ = ⇔ + = ⇔
 = − −

 

( )6 2 6 2;3a = − ∈ . 

Câu 44: Trong mặt phẳng phức, gọi A, B, C lần lượt là các điểm biểu diễn của các số phức 
1 2 32 3 ; 1 5 ; 4z i z i z i= + = + = + . Số phức với điểm biểu diễn D sao cho tứ giác ABCD là một 

hình bình hành có phần ảo là: 
A. 1− . B. 1. C. 5− . D. 5. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ( ) ( ) ( )2;3 ; 1;5 ; 4;1A B C  

Gọi ( );D DD x y . Vì ABCD  là hình bình hành nên ( )
4 1 5

5; 1
1 2 1

D D

D D

x x
DC AB D

y y
− = − = 

= ⇔ ⇔ ⇒ − − = = − 

 

. 

Vậy D  là điểm biểu diễn của số phức 5z i= −  có phần ảo là 1− . 

Câu 45: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình thang ABCD  với ( )1;2A − , ( )5;5B , ( )5;0C , ( )1;0D −

. Quay hình thang ABCD  xung quanh trục Ox  thì thể tích khối tròn xoay tạo thành là: 
A. 78π . B. 76π . C. 72π . D. 74π . 

Lời giải 
Chọn A 
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Phương trình đường thẳng AB  là: 1 5
2 2

y x= +  

Ta có hình thang ABCD  được giới hạn bởi các đường 1 5 ; 0; 1; 5
2 3

y x y x x= + = = − = . Do đó thể tích 

khối tròn xoay khi quay hình thang ABCD  xung quanh trục Ox  là 
525 5

2 3 2

1 1 1

1 5 1 5 25 1 5 25 78
2 2 4 2 4 13 4 4

V x dx x x dx x x xπ π π
− − −

     = + = + + = + + =     
     ∫ ∫ . 

Câu 46: Cho 
2

5 3
1

ln 2 ln 5dx a b c
x x

= + +
+∫  với , ,a b c∈ . Khi đó 2 4a b c+ +  bằng 

A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 2 . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có 

( ) ( )
2 2 2

5 3 3 2 4 21 1 1. 1 . 1
dx dx xI dx

x x x x x x
= = =

+ + +∫ ∫ ∫  

Đặt 2 1t x= + , suy ra 12
2

dt xdx dt xdx= ⇔ = . 

Đổi cận 1 2; 2 5x t x t= ⇒ = = ⇒ = . 

Suy ra 
( )

5

22

1 1.
2 1 .

I dt
t t

=
−∫ . 

( )

5 5 5
5

22
2 2 2

1 1 2 1 1 1 1 1 5 1 1 1ln . ln 1 ln . 1 ln 4
2 2 2 1 2 2 2 2 4 21

t dt x t
t tt

 −  = + = − − − = − − −   −  −  
∫  

1 5 3 1 3 3ln ln 5 ln 2
2 8 8 2 2 8

= + = − +  
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Suy ra 3 1 3, ; 2 4 1
2 2 8

a b c a b c−
= = = ⇒ + + = . 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 3 16S x y z− + − + − =  và các 

điểm ( ) ( )1;0;2 , 1;2;2A B − . Gọi ( )P  là mặt phẳng đi qua hai điểm ,A B  sao cho thiết diện của 

( )P  với mặt cầu ( )S  có diện tích nhỏ nhất. khi viết phương trình ( )P  dưới dạng 

( ) : 3 0P ax by cz+ + + = . Giá trị T a b c= + +  bằng 

A. 2− . B. 3 . C. 0 . D. 3− . 

Lời giải 

Chọn D 

 

Mặt cầu ( )S  có tâm ( )1;2;3I  và bán kính 4R = . 

Ta có ,A B  nằm trong mặt cầu. Gọi K  là hình chiếu của I  trên AB  và H  là hình chiếu của I  lên thiết 
diện. 

Ta có diện tích thiết diện bằng ( )2 2 2.S r R IHπ π= = − . 

Do vậy diện tích thiết diện nhỏ nhất khi IH  lớn nhất. 

Mà IH IK≤ nên maxIH IK≡  nên suy ra ( )P  qua ,A B  và vuông góc với IK . 

Ta có 5IA IB= =  suy ra K  là trung điểm AB . 

Vậy ( ) ( )0;1;2 1;1;1K KI⇒ =


. Khi đó mặt ( )P  qua ( )1;0;2A  có dạng 

( ) ( ) ( ) ( ):1 1 1 0 1 2 0 3 0 3 0P x y z x y z x y z− + − + − = ⇔ + + − = ⇔ − − − + = . 

Vậy ta có 1 3a b c T a b c= = = − ⇒ = + + = − . 

Câu 48: Cho các hàm số ( ) ( ) ( )
2

220 30 7 ; 2 3
2 3

x xf x F x ax bx c x
x
− +

= = + + −
−

, với 3
2

x > . Hàm số 

( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  thì S a b c= + +  bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  nên: 
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( ) ( ) ( )
( )

2
2

2 2

20 30 72 3
2 3

5 3 6 3 20 30 7
2 3 2 3

x xF x f x ax bx c x
x

ax b a x b c x x
x x

− +′ ′ = ⇔ + + − =  −
+ − − + − +

⇔ =
− −

 

Khi đó ta có hệ: 
5 20 4
3 6 30 2 3

3 7 1

a a
b a b S a b c

b c c

= = 
 − = − ⇔ = − ⇒ = + + = 
 − + = = 

. 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )2;1;1I  và mặt phẳng ( ) : 2    2 2 0P x y z+ + + =

. Phương trình của mặt cầu ( )S  cắt mặt phẳng ( )P  theo giao tuyến là một đường tròn có chu vi 

bằng 2π  là 
A. ( ) 2 2 2 0( ) ( ) (: 2 1 1)  1S x y z+ + + + + = . B. ( ) 2 2 2: 2 1   1 8( ) ( ) ( )S x y z− + − + − = . 

C. ( ) 2 2 2:  2 1   1 8( ) ( ) ( )S x y z+ + + + + = . D. ( ) 2 2 2 0( ) ( ) (: 2 1 1)  1S x y z− + − + − =  

Lời giải 

Chọn D 

( )( )
2 2 2

2.2 1.1 2.1 2
, 3

2 1 1
d I P IH

+ + +
= = =

+ +
. 

Bán kính đương tròn là r . Ta có 2 2 1r rπ π= ⇒ = . 

Bán kính măt cầu là 2 2 2 21 3 10R r IH= + = + = . 

Phương trình măt cầu (S) tâm ( )2;1;1I , bán kính 10R =  là 

( ) 2 2 2 0( ) ( ) (: 2 1 1)  1S x y z− + − + − = . 

Câu 50: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên [ ]2;4 .−  Đồ thị của hàm số '( )y f x= được cho 

như hình bên. 

 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi trục Ox  và đồ thị hàm số '( )y f x=  trên đoạn [ ]2;1−  và [ ]1;4  lần lượt 

bằng 9  và 12.  Cho ( )1 3.f =  Tính tổng ( ) ( )2 4 .f f− +  

A. 9 . B. 2 . C. 3 . D. 4. 

Lời giải 

Chọn C 

Từ giả thiết 
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( )

( )
( )

( )
( )
( )

( ) ( )
( ) ( )
( )

1
1

2 2
4 4

11

9 | 9 1 2 9

12 | 12 4 1 12

1 3 1 31 3

f x dx f x f f

f x dx f x f f

f ff

− −

 ′− =  = − − − = −
  ′− = ⇔ = − ⇔ − = −  

  = ==   


∫
∫  

( ) ( ) ( )
( )

( ) ( )
4 2 2 1 3

4 2 3
1 3

f f f
f f

f

+ − − = −⇒ ⇒ + − =
=

. 

 HẾT  
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Câu 1: Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
A. ( ) ( )d dkf x x k f x x=∫ ∫  với k  là hằng số khác 0. 

B. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x+ = +  ∫ ∫ ∫ . 

D. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 2: Hàm số ( )F x nào dưới đây là một nguyên hàm của hàm số 2020( ) 2021f x x= ? 

A. ( ) 2021F x x= . B. ( ) 2020F x x= .
 

C. ( ) 20212020F x x= . D. ( ) 20212020F x x= . 

Câu 3: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) sin8f x x= . 

A. sin8 .d 8cos8x x x C= +∫ . B. 1sin8 .d cos8
8

x x x C= − +∫ . 

C. 1sin8 .d cos8
8

x x x C= +∫ . D. sin 8 .d cos8x x x C= +∫ . 

Câu 4: Tính 3 13 dx x x
x

 − + 
 ∫  kết quả là 

A. 
4

22 ln
4 3
x x x C− + + . B. 

3
21 ln

3 3
x x x− + . C. 

4
23 ln

4 2
x x x C− + + .D. 

3
22 ln

3 3
x x x− + . 

Câu 5: Biết 
( )2

1 1d
16 24 9 4 3

x C
x x a x

= − +
− + −∫ , với a  là số nguyên khác 0 . Tìm a . 

A. 12 . B. 8 . C. 6 . D. 4 . 

Câu 6: Một nguyên hàm ( )F x của hàm số ( ) cos5 .cos3f x x x=  là 

A. 1 sin 8 sin 2( )
2 8 2

x xF x  = + 
 

. B. ( ) sin8F x x= . 

C. ( ) cos8F x x= .  D. 1 1 1( ) sin 6 sin 4
2 6 4

F x x x = + 
 

. 

Câu 7: Giả sử hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng K  và a , b , c  là ba số thực bất kì thuộc .K  Khẳng 

định nào sau đây sai? 

A. ( ) ( )d dt
b a

a b

f x x f t= −∫ ∫ . B. ( )d 0
a

a

f x x =∫ . 

C. ( ) ( )d dt
b b

a a

f x x f t≠∫ ∫ .  D. ( ) ( ) ( )d d d
c b b

a c a

f x x f x x f x x+ =∫ ∫ ∫ . 

Câu 8: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số 32y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1; 1x x= − =  là 

A. 1
2

S = − . B. 0S = . C. 1
2

S = . D. 1S = . 



Câu 9: Biết ( ) 3F x x=  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên  . Giá trị của ( )
2

1

1 df x x+  ∫  bằng 

A. 18
3

. B. 12 . C. 10
3

. D. 8 . 

Câu 10: Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường 3xy = , 0y = , 0x = , 1x = . Mệnh đề 
nào dưới đây đúng? 

A. 
1

0

3 dxS xπ= ∫ . B. 
1

3

0

3 dxS x= ∫ . C. 
1

3

0

3 dxS xπ= ∫ . D. 
1

0

3 dxS x= ∫ . 

Câu 11: Tính diện tích phần hình phẳng gạch chéo (tam giác cong OAB ) trong hình vẽ bên. 

 

A. 67
3
π . B. 67

3
. C. 14

3
π . D. 14

3
. 

Câu 12: Tính thể tích V  của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 2x =  và 3x = , biết rằng khi cắt vật 
thể bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x  ( 2 3x≤ ≤ ) thì được thiết diện 

là một hình chữ nhật có độ dài hai cạnh là x  và 2 3x − . 

A. 6 6 1
3

V π
 −

=   
 

. B. 6 6 1
2

V π
 −

=   
 

. C. 6 6 1
2

V −
= . D. 6 6 1

3
V −
= . 

Câu 13: Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 , 0, 1xy e y x= = =  và 2x = . Thể tích của khối tròn 
xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng 

A. 
2

3

1

dxe x∫ . B. 
2

3

1

dxe xπ ∫ . C. 
2

6

1

dxe x∫ . D. 
2

6

1

dxe xπ ∫ . 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )3;1; 2A −  và ( )2;4;1B . Vectơ AB


 có tọa độ là 

A. ( )1;3; 3− − . B. ( )1; 3; 3− − . C. ( )1; 3;3− . D. ( )1;3;3− . 

Câu 15: Trong không gian Oxyz , cho 11; ; 3
2

M  − − 
 

, 10; ;1
2

N  − 
 

. Độ dài đoạn thẳng MN  bằng 

A. 13 . B. 17
4

. C. 4 . D. 17 . 

Câu 16: Trong không gian Oxyz , cho ( )1; 2;3A − , ( )2; 4;1B − , ( )2,0,2C , khi đó .AB AC
 

 bằng 

A. 1− . B. 5− . C. 7. D. 4. 



Câu 17: Trong không gian Oxyz , cho 3 điểm ( )2;1; 3M − , ( )1;0;2N ; ( )2; 3;5P − . Tìm một vectơ pháp 

tuyến n


 của mặt phẳng ( )MNP . 

A. ( )12;4;8n


. B. ( )8;12;4n


. C. ( )3;1;2n


. D. ( )3;2;1n


. 

Câu 18: Trong không gian Oxyz , cho ( )2; 2; 3A − − , ( )0;2;1B . Phương trình mặt trung trực của đoạn 

thẳng AB  là 
A. 2 2 6 0x y z− + + + = .  B. 2 2 3 0x y z− + + + = . 
C. 2 4 4 6 0x y z− + + − = .  D. 2 4 4 3 0x y z− − + = . 

Câu 19: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

: 7
2

x t
d y t

z

= − +
 = −
 =

, t∈ . Một vecto chỉ phương của 

đường thẳng d  là 
A. ( )2; 7;0u −


. B. ( )1;0;2u −


. C. ( )1; 7;2u − −


. D. ( )1; 7;2u −


. 

Câu 20: Trong không gian Oxyz , cho ( )1;3; 2A − , ( )1;1;5B . Phương trình đường thẳng AB  là 

A. 
1 2
3 4
2 3

x t
y t
z t

= +
 = +
 = − +

, t∈ . B. 
1

2 3
1 2

x t
y t
z t

=
 = − +
 = −

, t∈ . C. 
1
3
2 5

x t
y t
z t

= +
 = +
 = − +

, t∈ . D. 
1
3 2
2 7

x
y t
z t

=
 = −
 = − +

, t∈ . 

Câu 21: Xét tích phân 
0

4

sin 2 d
cos 1

xI x
xπ−

=
−∫ . Thực hiện phép biến đổi cost x= , ta có thể đưa I  về dạng nào 

sau đây? 

A. 
1

2
2

2 d
1

t t
t−∫ . B. 

0

4

2 d
1

t t
tπ− −∫ . C. 

1

2
2

2 d
1

t t
t −∫ . D. 

0

4

2 d
1

t t
tπ−

−
−∫ . 

Câu 22: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) xf x xe=  thoả mãn ( )0 3F = . Tính ( )1F . 
A. 4 . B. 3 . C. 1. D. 0 . 

Câu 23: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( )
( )52

2

1

xf x
x

=
+

 trên   là 

A. 
( )42

4

1
C

x
+

+
. B. 

( )42

1

4 1
C

x
+

+
. C. 

( )42

4

1
C

x
− +

+
. D. 

( )42

1

4 1
C

x
− +

+
. 

Câu 24: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) ( )3 exf x x= +  thoả mãn ( )0 9F = . Tìm ( )F x . 

A. ( ) ( )e 4 13xF x x= − + . B. ( ) ( )e 4 5xF x x= + + . 

C. ( ) ( )e 2 11xF x x= − + . D. ( ) ( )e 2 7xF x x= + + . 

Câu 25: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 2logf x x=  trên khoảng ( )0;+∞  thoả mãn 

( )1 0F = . Tính ( )2F . 

A. 22
ln 2

− . B. 32
ln 2

− . C. 12
ln 2

− . D. 22
ln 2

+ . 



Câu 26: Biết ( )
3

2

6

24 12cos 3x x dx a b c

π

π

π+ = + +∫  với , ,a b c  là các số nguyên. Tính giá trị của 

S a b c= + + . 
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Câu 27: Biết 
3

1

1d lnxI x a b
x
−

= = −∫ . Tính a b+ . 

A. 1− . B. 5 . C. 6 . D. 5− . 

Câu 28: Tích phân 
3

1

2 1 dI x x
−

= −∫ bằng tích phân nào sau đây? 

A. ( ) ( )
1

32

11
2

2 1 d 1 2 dI x x x x
−

= − + −∫ ∫ . B. ( )
3

1

2 1 dI x x
−

= −∫ . 

C. ( ) ( )
1

32

11
2

1 2 d 2 1 dI x x x x
−

= − + −∫ ∫ . D. ( )
3

1

1 2 dI x x
−

= −∫ . 

Câu 29: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  biết ( ) ( ) ( )1; 2; 1 , 0;1;4 , 2;0;3A B C− − . Tính diện 

tích tam giác ABC . 

A. 110
2

. B. 110 . C. 55
2

. D. 55 . 

Câu 30: Tìm tất cả các giá trị của m  để phương trình 2 2 2 2 4 6 3 17 0x y z mx y z m+ + − + − − + =  là phương 
trình của mặt cầu. 
A. ( ) ( ); 4 1;m∈ −∞ − ∪ +∞ . B. ( )4;1m∈ − . 

C. ( )1;4m∈ − . D. ( ) ( ); 1 4;m∈ −∞ − ∪ +∞ . 

Câu 31: Tìm phương trình mặt cầu ( )S  biết tâm ( )0;1; 2I − và mặt cầu này đi qua điểm ( )2;1; 4E − . 

A. ( ) ( )2 22 1 2 4x y z+ − + + = . B. ( ) ( )2 22 1 2 8x y z+ + + − = . 

C. ( ) ( )2 22 1 2 4x y z+ + + − = . D. ( ) ( )2 22 1 2 8x y z+ − + + = . 

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ + − =  và 

( ) : 3 5 0Q x y z+ + − = . Mặt phẳng đi qua ( )1;1;2A −  đồng thời vuông góc với cả ( )P  và ( )Q  

có phương trình là 
A. 4 10 0x y z− − + = . B. 4 8 0x y z+ + − = . C. 4 6 0x y z− + − = . D. 4 8 0x y z+ − + = . 

Câu 33: Trong không gian với hệ trục ,Oxyz  mặt phẳng đi qua điểm ( )1;3; 2A −  và vuông góc với đường 

thẳng ( ) 1 1:
2 1 3
x y zd − +
= =

−
 có phương trình là 

A. 2 3 7 0x y z+ + + = . B. 2 3 7 0x y z+ − + = . C. 2 3 7 0x y z− + + = . D. 2 3 7 0x y z− + − = . 



Câu 34: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 0P x y z− − + =  và đường 

thẳng 1 3 3:
2 1 2

x y zd − + −
= =

−
. Phương trình tham số của đường thẳng ∆  đi qua ( )0; 1;4A − , 

vuông góc với d  và nằm trong ( )P  là: 

A. 
5

: 1
4 5

x t
y t
z t

=
∆ = − +
 = +

. B. 
2

:
4 2

x t
y t
z t

=
∆ =
 = −

. C. : 1
4

x t
y
z t

=
∆ = −
 = +

. D. : 1 2
4

x t
y t
z t

= −
∆ = − +
 = +

. 

Câu 35: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2

: 1
1

x t
d y t

z t

= +
 = − +
 = − −

 và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0P x y z+ − = . Đường thẳng ∆  nằm trong ( )P , cắt d  và vuông góc với d  có phương 

trình là 

A. 
1

2
x t
y
z t

= +
 = −
 = −

. B. 
1

2
x t
y
z t

= −
 = −
 = −

. C. 
1

2
x t
y t
z t

= −
 = − +
 = −

. D. 
1

2
x t
y
z t

= +
 = −
 =

. 

Câu 36: Biết rằng hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) lnf x x x=  và thỏa mãn 5(1)
9

F = . 

Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. ( )
3
24( ) 3ln 1

9
F x x x C= − + . B. ( )

3
24( ) ln 1

9
F x x x C= − + . 

C. ( )
3
24( ) ln 1 1

9
F x x x= − + . D. ( )

3
24( ) 3ln 1 1

9
F x x x= − + . 

Câu 37: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 4 3 2

2 1
2
xf x

x x x
+

=
+ +

 trên khoảng 

( )0;+∞  thỏa mãn ( ) 11
2

F = . Giá trị của biểu thức ( ) ( ) ( ) ( )1 2 3 2021S F F F F= + + +…+  

viết dưới dạng hỗn số bằng 

A. 12021
2022

. B. 12020
2021

. C. 12019
2021

. D. 12020
2022

. 

Câu 38: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 2( ) ( , ; 0)bf x ax a b x
x

= + ∈ ≠ ; biết (2) 2F = , (1) 3F = , 

1 19
2 8

F   = 
 

. 

A. 
2 1 9( )

2 2
xF x

x
= − + . B. 

2 1 9( )
2 2
xF x

x
= + + . C. 

2 1 1( )
2 2
xF x

x
= + + . D. 

2 1 9( )
2 2
xF x

x
= − − + . 

Câu 39: Cho tích phân 
4

0

d
( 2) 2 1

xI
x x

=
+ +∫ . Đặt 2 1t x= +  ta có 

3

2
1

daI x
bt c

=
+∫ , với , ,a b c∈  và ,a c  

nguyên tố cùng nhau. Tính 2 3T a b c= − +  
A. 12 . B. 8. C. 10 . D. 14 . 



Câu 40: Cho tích phân 
3

2

ln( 1)d ln 2 ln 3I x x a b c= + = + +∫  ( , , )a b c∈ . Tính giá trị biểu thức 

P a b c= + +  
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 41: Cho 
( )

e

2
1

2 ln 1 d ln
ln 2

x a cx
b dx x

+
= −

+∫  với a , b , c  là các số nguyên dương, biết ;a c
b d

 là các phân số 

tối giản. Tính giá trị a b c d+ − − ? 
A. 16 . B. 15 . C. 10 . D. 17 . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng ( ) 1 1:
1 1 4

x y zd − −
= =

−
 và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0P x y z+ − = . Gọi ( )S  là mặt cầu có tâm nằm trên đường thẳng ( )d , có bán kính nhỏ 

nhất, tiếp xúc với ( )P  và đi qua điểm ( )1;2;0A . Viết phương trình mặt cầu ( )S . 

A. ( )
2 2 21 5 8: 9

3 3 3
S x y z     − + − + − =     

     
. B. ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 1 1S x y z− + + + = . 

C. ( )
2 2 21 5 8: 9

3 3 3
S x y z     + + − + − =     

     
. D. ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 1 1S x y z− + − + = . 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có (1;0;0), (0; 2;3), (1;1;1).A B C−  

Phương trình mặt phẳng ( )P  chứa ,A B  sao cho khoảng cách từ C  tới ( )P  bằng 2
3

 là 

A. 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 37 17z 23 0x y− + + + = . 
B. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 3 7 23 0.x y z− + + + =  
C. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 13 3 6 13 0.x y z− + + + =  
D. 2 3 1 0x y z+ + − =  hoặc 3 7 3 0.x y z+ + − =  

Câu 44: Trong không gian Oxyz  cho điểm ( )2;1;1M . Tồn tại bao nhiêu mặt phẳng đi qua M  và chắn 

trên ba trục tọa độ các đoạn thẳng có độ dài bằng nhau và khác 0. 
A. 2  B. 3  C. 4  D. 1 

Câu 45: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;1;3A , ( )3;0;2B , ( )0; 2;1C − . Gọi ( )P  là mặt phẳng đi 

qua ,A B và cách C  một khoảng lớn nhất, phương trình của ( )P  là 

A. 2 3z 12 0x y− + − = . B. 3 2z 13 0x y+ + − = . 
C. 3 2 z 11 0x y+ + − = . D. 3 0x y+ − = . 

Câu 46: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và thoả mãn ( ) ( )3 2 1f x f x x+ = −  với mọi x∈ . Tích phân 

( )
1

2

d af x x
b−

=∫  biết a
b

 là phân số tối giản. Tính 2 2a b+ ? 

A. 11. B. 41. C. 305 . D. 65 . 
  



Câu 47: Cho hàm số ( )f x  nhận giá trị dương, có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0; . 

Biết ( )3 1f =  và ( ) ( ) 22 6. 3 e x xf x f x −− = , với mọi [ ]0;x∈  . 

Tính tích phân 
( ) ( )

( )

3 23

0

9
d

x x f x
I x

f x
− ′

= ∫ . 

A. 243
5

. B. 243
10

− . C. 486
5

− . D. 243
5

− . 

Câu 48: Một cổng chào có dạng hình Parabol chiều cao 18 m , chiều rộng chân đế 12 m . Người ta căng 
hai sợi dây trang trí AB , CD  nằm ngang đồng thời chia hình giới hạn bởi Parabol và mặt đất 

thành ba phần có diện tích bằng nhau (xem hình vẽ bên). Tỉ số AB
CD

 bằng 

 

A. 1
2

. B. 4
5

. C. 
3

1
2

. D. 3
1 2 2+

. 

Câu 49: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )1; 0;1 , 1; 2;3A B− − . Điểm M  thỏa mãn . 1M MBA =
 

, 

điểm N  thuộc mặt phẳng ( ) : 2 2 4 0P x y z− + + = . Tìm giá trị nhỏ nhất độ dài MN . 

A. 2  B. 1 C. 3  D. 5  

Câu 50: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 2 3 5 9S x y z− + − + − =  và tam giác ABC  có 

( ) ( ) ( )5;0;0 , 0;3;0 , 4;5;0A B C . Gọi ( ); ;M a b c  là điểm thuộc ( )S  sao cho thể tích tứ diện 

MABC  đạt giá trị lớn nhất. Giá trị của 2 2 2a b c+ +  bằng 
A. 77.  B. 38 . C. 17 . D. 55 . 

---------- HẾT ---------- 
  



HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1:  [Mức độ 1] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
A. ( ) ( )d dkf x x k f x x=∫ ∫  với k  là hằng số khác 0. 

B. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x+ = +  ∫ ∫ ∫ . 

D. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . 

Lời giải 

Mệnh đề ( ) ( ) ( ) ( ). d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫  là mệnh đề sai. 

Câu 2:  [Mức độ 1] Hàm số ( )F x nào dưới đây là một nguyên hàm của hàm số 2020( ) 2021f x x= ? 

A. ( ) 2021F x x= . B. ( ) 2020F x x= .
 

C. ( ) 20212020F x x= . D. ( ) 20212020F x x= . 

Lời giải 

Ta có: ( )2021x ′ ( )20202021.x f x= =  ( ) 2021F x x⇒ = . 

Câu 3:  [Mức độ 1] Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) sin8f x x= . 

A. sin8 .d 8cos8x x x C= +∫ . B. 1sin8 .d cos8
8

x x x C= − +∫ . 

C. 1sin8 .d cos8
8

x x x C= +∫ . D. sin 8 .d cos8x x x C= +∫ . 

Lời giải 

Theo công thức nguyên hàm mở rộng: ( ) ( )1sin .d cosax b x ax b C
a
−

+ = + +∫ , ta có: 

cos8sin8 .
8

xx dx C−
= +∫ . 

Câu 4:  [Mức độ 1] Tính 3 13 dx x x
x

 − + 
 ∫  kết quả là 

A. 
4

22 ln
4 3
x x x C− + + . B. 

3
21 ln

3 3
x x x− + . 

C. 
4

23 ln
4 2
x x x C− + + . D. 

3
22 ln

3 3
x x x− + . 

Lời giải 

Ta có : 3 13 dx x x
x

 − + 
 ∫ = 

4
23 ln

4 2
x x x C− + + . 

Câu 5:  [Mức độ 1] Biết 
( )2

1 1d
16 24 9 4 3

x C
x x a x

= − +
− + −∫ , với a  là số nguyên khác 0 . Tìm a . 

A. 12 . B. 8 . C. 6 . D. 4 . 
Lời giải 



Ta có: 2

1 d
16 24 9

x
x x− +∫ =

( )2
1 d

4 3
x

x −∫ ( )
1

4 4 3
C

x
= − +

−
. 

Vậy 4a = . 

Câu 6:  [Mức độ 1] Một nguyên hàm ( )F x của hàm số ( ) cos5 .cos3f x x x=  là 

A. 1 sin 8 sin 2( )
2 8 2

x xF x  = + 
 

. B. ( ) sin8F x x= . 

C. ( ) cos8F x x= . D. 1 1 1( ) sin 6 sin 4
2 6 4

F x x x = + 
 

. 

Lời giải 

Ta có: cos5 .cos3 .dx x x∫ = ( )1 cos8 cos 2 d
2

x x x+∫ = 1 sin8 sin 2
2 8 2

x x C + + 
 

. 

Vậy 1 sin 8 sin 2( ) .
2 8 2

x xF x  = + 
   

Câu 7:  [Mức độ 1] Giả sử hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng K  và a , b , c  là ba số thực bất kì thuộc 

.K  Khẳng định nào sau đây sai? 

A. ( ) ( )d dt
b a

a b

f x x f t= −∫ ∫ . B. ( )d 0
a

a

f x x =∫ . 

C. ( ) ( )d dt
b b

a a

f x x f t≠∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( )d d d
c b b

a c a

f x x f x x f x x+ =∫ ∫ ∫ . 

Lời giải 

Do tích phân chỉ phụ thuộc vào f  và các cận a , b , c  không phụ thuộc vào biến số x  hay t nên 

( ) ( )d dt.
b b

a a

f x x f t=∫ ∫
 

Câu 8:  [Mức độ 1] Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số 32y x= , trục hoành và 
hai đường thẳng 1; 1x x= − = là 

A. 1
2

S = − . B. 0S = . C. 1
2

S = . D. 1S = . 

Lời giải 

Ta có 32 0x ≤  trên đoạn [ ]1;0−  và 32 0x ≥  trên đoạn [ ]0;1 . 

Áp dụng công thức ( )d
b

a

S f x x= ∫  ta có: 

( )
0 0 1

1

1 1 4 4
3 3

0

3

1 1 0

12 2 2
2

d
2

d d x xS x x xx x x
−− −

= = = ++ − =−∫ ∫ ∫ . 



Câu 9:  [Mức độ 1] Biết ( ) 3F x x=  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên  . Giá trị của 

( )
2

1

1 df x x+  ∫  bằng 

A. 18
3

. B. 12 . C. 10
3

. D. 8 . 

Lời giải 

Ta có: ( ) ( )
2

3

1

2
1 d 10 2 8

1
f x x x x+ = + = − =  ∫ . 

Câu 10:  [Mức độ 1] Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường 3xy = , 0y = , 0x = , 
1x = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 
1

0

3 dxS xπ= ∫ . B. 
1

3

0

3 dxS x= ∫ . C. 
1

3

0

3 dxS xπ= ∫ . D. 
1

0

3 dxS x= ∫ . 

Lời giải 

1 1

0 0

3 d 3 dx xS x x= =∫ ∫  (do [ ]3 0, 0;1x x> ∀ ∈ ). 

Câu 11:  [Mức độ 1] Tính diện tích phần hình phẳng gạch chéo (tam giác cong OAB ) trong hình vẽ bên. 

 

A. 67
3
π . B. 67

3
. C. 14

3
π . D. 14

3
. 

Lời giải 

Dựa vào đồ thị, diện tích hình phẳng cần tìm là 

( ) ( ) ( )31 3
2 2

0 1

1 3
3 8 144 d 6 9 d 2 2

3 3 3
0 1

x
S x x x x x x

−
= + − + = + = + =∫ ∫ . 

Vậy 14
3

S = . 



Câu 12:  [Mức độ 1] Tính thể tích V  của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 2x =  và 3x = , biết 
rằng khi cắt vật thể bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x  ( 2 3x≤ ≤ ) 

thì được thiết diện là một hình chữ nhật có độ dài hai cạnh là x  và 2 3x − . 

A. 6 6 1
3

V π
 −

=   
 

. B. 6 6 1
2

V π
 −

=   
 

. C. 6 6 1
2

V −
= . D. 6 6 1

3
V −
= . 

Lời giải 

Diện tích thiết diện là: 2( ) . 3S x x x= − . 

Thể tích vật thể là: 
3

2

2

. 3dV x x x= −∫ . 

Đặt 2 2 23 3 d dx t x t t x xt − ⇒ = − ⇒ ==  và 2 1;  3 6x t x t= ⇒ = = ⇒ = . 

6 3
2

1

6 6 16d
3 31
tV t t −

⇒ = = =∫ . 

Câu 13:  [Mức độ 1] Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 , 0, 1xy e y x= = =  và 2x = . Thể tích 
của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng 

A. 
2

3

1

dxe x∫ . B. 
2

3

1

dxe xπ ∫ . C. 
2

6

1

dxe x∫ . D. 
2

6

1

dxe xπ ∫ . 

Lời giải 

Thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  là 

( )
2 2

23 6

1 1

d d .x xV e x e xπ π= =∫ ∫
 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )3;1; 2A −  và ( )2;4;1B . Vectơ AB


 có tọa độ là 

A. ( )1;3; 3− − . B. ( )1; 3; 3− − . C. ( )1; 3;3− . D. ( )1;3;3− . 

Lời giải 

Ta có: ( )1;3;3AB = −


. 

Câu 15:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho 11; ; 3
2

M  − − 
 

, 10; ;1
2

N  − 
 

. Độ dài đoạn thẳng MN  

bằng 

A. 13 . B. 17
4

. C. 4 . D. 17 . 

Lời giải 

Ta có: ( )1;0;4MN = −


( )2 2 21 0 4 17MN⇒ = − + + = . 

Câu 16:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho ( )1; 2;3A − , ( )2; 4;1B − , ( )2,0, 2C , khi đó .AB AC
 

 

bằng 
A. 1− . B. 5− . C. 7. D. 4. 



Lời giải 

Ta có: ( )1; 2; 2AB = − −


, ( )1;2; 1AC = −


( ) ( ) ( ). 1.1 2 .2 2 . 1 1AB AC⇒ = + − + − − = −
 

. 

Câu 17:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho 3 điểm ( )2;1; 3M − , ( )1;0;2N ; ( )2; 3;5P − . Tìm một 

vectơ pháp tuyến n


 của mặt phẳng ( )MNP . 

A. ( )12;4;8n


. B. ( )8;12;4n


. C. ( )3;1;2n


. D. ( )3;2;1n


. 

Lời giải 

Ta có: ( )1; 1;5MN = − −


; ( )0; 4;8MP = −


( ) ( ), 12;8;4 3;2;1MN MP n ⇒ = ⇒ = 
  

. 

Câu 18:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho ( )2; 2; 3A − − , ( )0;2;1B . Phương trình mặt trung trực 

của đoạn thẳng AB  là 
A. 2 2 6 0x y z− + + + = . B. 2 2 3 0x y z− + + + = . 
C. 2 4 4 6 0x y z− + + − = . D. 2 4 4 3 0x y z− − + = . 

Lời giải 

Gọi M  là trung điểm ( )1;0; 1AB M⇒ − ; ( )2;4;4AB = −


 

Gọi ( )P  là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB . Khi đó ( )P  đi qua M  và nhận 

( )2;4;4AB = −


 làm VTPT ( ) ( ) ( ): 2( 1) 4 0 4 1 0P x y z⇒ − − + − + + = 2 4 4 6 0x y z⇔ − + + + =

2 2 3 0x y z− + + + = . 

Câu 19:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

: 7
2

x t
d y t

z

= − +
 = −
 =

, t∈ . Một vecto chỉ 

phương của đường thẳng d  là 
A. ( )2; 7;0u −


. B. ( )1;0;2u −


. C. ( )1; 7;2u − −


. D. ( )1; 7;2u −


. 

Lời giải 

Một vecto chỉ phương của đường thẳng d  là ( )2; 7;0u −


. 

Câu 20:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho ( )1;3; 2A − , ( )1;1;5B . Phương trình đường thẳng AB  

là 

A. 
1 2
3 4
2 3

x t
y t
z t

= +
 = +
 = − +

, t∈ . B. 
1

2 3
1 2

x t
y t
z t

=
 = − +
 = −

, t∈ . C. 
1
3
2 5

x t
y t
z t

= +
 = +
 = − +

, t∈ . D. 
1
3 2
2 7

x
y t
z t

=
 = −
 = − +

, t∈ . 

Lời giải 

Ta có: ( )0; 2;7AB = −


 



Đường thẳng AB  đi qua ( )1;3; 2A −  và nhận ( )0; 2;7AB = −


 làm vecto chỉ phương có phương 

trình là: 
1
3 2
2 7

x
y t
z t

=
 = −
 = − +

, t∈  

Câu 21:  [Mức độ 2] Xét tích phân 
0

4

sin 2 d
cos 1

xI x
xπ−

=
−∫ . Thực hiện phép biến đổi cost x= , ta có thể đưa I  

về dạng nào sau đây? 

A. 
1

2
2

2 d
1

t t
t−∫ . B. 

0

4

2 d
1

t t
tπ− −∫ . C. 

1

2
2

2 d
1

t t
t −∫ . D. 

0

4

2 d
1

t t
tπ−

−
−∫ . 

Lời giải 

Ta có: cos d sin dt x t x x= ⇒ = − . 

Khi 
4

x π−
=  thì 2

2
t = ; khi 0x =  thì 1t = . 

Vậy ( )
0 1 1 1

2 2 2
4 2 2 2

sin 2 2sin cos 2 2d d d d
cos 1 cos 1 1 1

x x x t tI x x t t
x x t tπ−

= = = − =
− − − −∫ ∫ ∫ ∫ . 

Câu 22:  [Mức độ 2] Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) xf x xe=  thoả mãn ( )0 3F = . Tính 

( )1F . 

A. 4 . B. 3 . C. 1. D. 0 . 
Lời giải 

Áp dụng quy tắc nguyên hàm từng phần: ( ) e d de e e d e ex x x x x xF x x x x x x x C= = = − = − +∫ ∫ ∫ . 

Do ( )0 3F =  nên 4C = . Suy ra ( ) e e 4x xF x x= − + . Tính được ( )1 4F = . 

Câu 23:  [Mức độ 2] Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( )
( )52

2

1

xf x
x

=
+

 trên   là 

A. 
( )42

4

1
C

x
+

+
. B. 

( )42

1

4 1
C

x
+

+
. C. 

( )42

4

1
C

x
− +

+
. D. 

( )42

1

4 1
C

x
− +

+
. 

Lời giải 

Ta có: ( )
( )

( )
( ) ( )

2

5 5 42 2 2

d 12 1d d
1 1 4 1

xxf x x x C
x x x

+
= = = − +

+ + +
∫ ∫ ∫ . 

Câu 24:  [Mức độ 2] Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) ( )3 exf x x= +  thoả mãn ( )0 9F = . 

Tìm ( )F x . 

A. ( ) ( )e 4 13xF x x= − + . B. ( ) ( )e 4 5xF x x= + + . 

C. ( ) ( )e 2 11xF x x= − + . D. ( ) ( )e 2 7xF x x= + + . 



Lời giải 

Áp dụng nguyên tắc nguyên hàm từng phần: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 e d e 3 e e 3 e e 2x x x x x xF x x x x dx x C x C= + = + − = + − + = + +∫ ∫ . 

Do ( )0 9F =  nên 7C = . Suy ra ( ) ( )e 2 7xF x x= + + . 

Câu 25:  [Mức độ 2] Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 2logf x x=  trên khoảng ( )0;+∞  thoả 

mãn ( )1 0F = . Tính ( )2F . 

A. 22
ln 2

− . B. 32
ln 2

− . C. 12
ln 2

− . D. 22
ln 2

+ . 

Lời giải 

Áp dụng nguyên tắc nguyên hàm từng phần: 

( ) 2 2 2 2 2
1log d log d log log d log

ln 2 ln 2
xF x x x x x x x x x x x x C= = − = − = − +∫ ∫ ∫ . 

Do ( )1 0F =  nên 1
ln 2

C = . Suy ra ( ) 2
1log

ln 2 ln 2
xF x x x= − + . Tính được ( ) 12 2

ln 2
F = − . 

Câu 26:  [Mức độ 2] Biết ( )
3

2

6

24 12cos 3x x dx a b c

π

π

π+ = + +∫  với , ,a b c  là các số nguyên. Tính giá trị 

của S a b c= + + . 
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Lời giải 

( ) ( ) ( )
3 3 3

2 2

6 6 6

3 3
24 12cos d   12 2 d 12 cos d   12 12 sin  6 6 3

6 6

x x x x x x x x x

π π π

π π π

π π

π
π π

+ = + = + = − + +∫ ∫ ∫ . 

Do đó, ta có 6, 6, 1a b c= − = = , suy ra 1S = . 

Câu 27:  [ Mức độ 2] Biết 
3

1

1d lnxI x a b
x
−

= = −∫ . Tính a b+ . 

A. 1− . B. 5 . C. 6 . D. 5− . 
Lời giải 

Ta có ( )
3 3

3

1
1 1

1 1d 1 d ln 2 ln 3xI x x x x
x x
−  = = − = − = − 

 ∫ ∫  

Suy ra 2; 3 5a b a b= = ⇒ + = . 

Câu 28:  [ Mức độ 2] Tích phân 
3

1

2 1 dI x x
−

= −∫ bằng tích phân nào sau đây? 



A. ( ) ( )
1

32

11
2

2 1 d 1 2 dI x x x x
−

= − + −∫ ∫ . B. ( )
3

1

2 1 dI x x
−

= −∫ . 

C. ( ) ( )
1

32

11
2

1 2 d 2 1 dI x x x x
−

= − + −∫ ∫ . D. ( )
3

1

1 2 dI x x
−

= −∫ . 

Lời giải 

Ta có 

12 1
22 1
11 2
2

x khi x
x

x khi x

 − ≥− = 
 − <


. 

Do đó ( ) ( )
1

32

11
2

1 2 d 2 1 dI x x x x
−

= − + −∫ ∫  

Câu 29:  [ Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  biết ( ) ( ) ( )1; 2; 1 , 0;1;4 , 2;0;3A B C− −

. Tính diện tích tam giác ABC . 

A. 110
2

. B. 110 . C. 55
2

. D. 55 . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )1;3;5 , 2; 1; 1AB BC= − = − −
 

 ( ), 2;9; 5AB BC ⇒ = − 
 

 

1 1104 81 25
2 2ABCS∆⇒ = + + = . 

Câu 30:  [Mức độ 2] Tìm tất cả các giá trị của m  để phương trình 
2 2 2 2 4 6 3 17 0x y z mx y z m+ + − + − − + =  là phương trình của mặt cầu. 

A. ( ) ( ); 4 1;m∈ −∞ − ∪ +∞ . B. ( )4;1m∈ − . 

C. ( )1;4m∈ − . D. ( ) ( ); 1 4;m∈ −∞ − ∪ +∞ . 

Lời giải 

Ta có ; 2; 3; 3 17a m b c d m= = − = = − +  

Phương trình đã cho là phương trình mặt cầu 

2 4 9 3 17 0m m⇔ + + + − >  

2 3 4 0m m⇔ + − >  

( ) ( ); 4 1;m⇔ ∈ −∞ − ∪ +∞  

Câu 31:  [Mức độ 2] Tìm phương trình mặt cầu ( )S  biết tâm ( )0;1; 2I − và mặt cầu này đi qua điểm 

( )2;1; 4E − . 

A. ( ) ( )2 22 1 2 4x y z+ − + + = . B. ( ) ( )2 22 1 2 8x y z+ + + − = . 



C. ( ) ( )2 22 1 2 4x y z+ + + − = . D. ( ) ( )2 22 1 2 8x y z+ − + + = . 

Lời giải 

Từ giả thiết suy ra mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;1; 2I −  và bán kính 4 0 4 8R IE= = + + =  

⇒phương trình mặt cầu ( )S : ( ) ( )2 22 1 2 8x y z+ − + + = . 

Câu 32:  [Mức độ 2] Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ + − =  
và ( ) : 3 5 0Q x y z+ + − = . Mặt phẳng đi qua ( )1;1;2A −  đồng thời vuông góc với cả ( )P  và ( )Q  

có phương trình là 
A. 4 10 0x y z− − + = . B. 4 8 0x y z+ + − = . C. 4 6 0x y z− + − = . D. 4 8 0x y z+ − + = . 

Lời giải 

Gọi mặt phẳng cần tìm là ( )α . 

Ta có vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )P , ( )Q  lần lượt là: ( ) ( )1 22;2;1 , 1;3;1n n= =
 

. 

Mặt phẳng ( )α đồng thời vuông góc với cả ( )P  và ( )Q , suy ra ( )α có một VTPT là

( )1 2, 1; 1;4n n n = = − − 
  

 

Mặt phẳng ( )α đi qua điểm ( )1;1;2A −  suy ra phương trình tổng quát của mp ( )α là : 

( ) ( ) ( )1 1 1. 1 4 2 0x y z− + − − + − = 4 8 0x y z⇔ − − + − = 4 8 0x y z⇔ + − + = . 

Câu 33:  [Mức độ 2] Trong không gian với hệ trục ,Oxyz  mặt phẳng đi qua điểm ( )1;3; 2A −  và vuông 

góc với đường thẳng ( ) 1 1:
2 1 3
x y zd − +
= =

−
 có phương trình là 

A. 2 3 7 0x y z+ + + = . B. 2 3 7 0x y z+ − + = . C. 2 3 7 0x y z− + + = . D. 2 3 7 0x y z− + − = . 
Lời giải 

Gọi ( )α  là mặt phẳng cần tìm. Vì ( ) ( ) ( )( ) ( ) 2; 1;3dd n uαα ⊥ ⇒ = = −
 

 

Ta có: ( )α  đi qua ( )1;3; 2A −  và có véctơ pháp tuyến là ( )( ) 2; 1;3n α = −


. 

Do đó phương trình tổng quát của mặt phẳng ( )α  là: 

( ) ( ) ( )2 1 1 3 3 2 0x y z− − − + + =  hay 2 3 7 0x y z− + + = . 

Câu 34:  [Mức độ 2] Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 0P x y z− − + =  

và đường thẳng 1 3 3:
2 1 2

x y zd − + −
= =

−
. Phương trình tham số của đường thẳng ∆  đi qua 

( )0; 1;4A − , vuông góc với d  và nằm trong ( )P  là: 

A. 
5

: 1
4 5

x t
y t
z t

=
∆ = − +
 = +

. B. 
2

:
4 2

x t
y t
z t

=
∆ =
 = −

. C. : 1
4

x t
y
z t

=
∆ = −
 = +

. D. : 1 2
4

x t
y t
z t

= −
∆ = − +
 = +

. 



Lời giải 

Ta thấy: ( )A P∈ . Mặt phẳng ( )P có véctơ pháp tuyến ( )1; 2; 1n = − −


, đường thẳng d  có véctơ 

chỉ phương ( )2;1; 2du = −


 

Vì đường thẳng ∆  đi qua ( )0; 1;4A − , vuông góc với d  và nằm trong ( )P  nên đường thẳng ∆  

có véctơ chỉ phương là ( ), 5;0;5du n u  = =
  

 hay ( )1;0;1u∆ =


 

Khi đó, phương trình tham số của đường thẳng : 1
4

x t
y
z t

=
∆ = −
 = +

. 

Câu 35:  [Mức độ 2] Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2

: 1
1

x t
d y t

z t

= +
 = − +
 = − −

 và mặt 

phẳng ( ) : 2 2 0P x y z+ − = . Đường thẳng ∆  nằm trong ( )P , cắt d  và vuông góc với d  có 

phương trình là 

A. 
1

2
x t
y
z t

= +
 = −
 = −

. B. 
1

2
x t
y
z t

= −
 = −
 = −

. C. 
1

2
x t
y t
z t

= −
 = − +
 = −

. D. 
1

2
x t
y
z t

= +
 = −
 =

. 

Lời giải 

Đường thẳng d đi qua ( )2; 1; 1M − −  và có :VTCP  ( )1;1; 1 .du = −


 

mặt phẳng ( )P có :VTPT  ( ) ( )2;1; 2Pn = −


 

Nhận thấy 
( )

( ). 0dP

M P

n u

 ∉


≠
   ⇒  d  cắt ( )P . Ta có ( ) ( ){ } 1; 2;0d P A A∩ = ⇒ − . 

Phương trình đường ∆  
( )

( ) ( )
 1; 2;0

, 1;0;1d dP

qua A

u n u

−
  = =  
   . 

⇒  Phương trình đường ∆  là: 
1

2
x t
y
z t

= +
 = −
 =

. 

Câu 36:  [Mức độ 3] Biết rằng hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) lnf x x x=  và thỏa mãn 
5(1)
9

F = . Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. ( )
3
24( ) 3ln 1

9
F x x x C= − + . B. ( )

3
24( ) ln 1

9
F x x x C= − + . 

C. ( )
3
24( ) ln 1 1

9
F x x x= − + . D. ( )

3
24( ) 3ln 1 1

9
F x x x= − + . 



Lời giải 

( )d ln .dI f x x x x x= =∫ ∫ . 

Đặt: 
ln

d d

u x

v x x

=


=
 ta có 

1d d

2
3

u x
x

v x x

 =

 =


. 

( )
3
22 2 2 4 4ln d ln 3ln 1

3 3 3 9 9
I x x x x x x x x x x C x x C= − = − + = − +∫  

vì 5(1)
9

F =  nên 1C⇒ = . 

Vậy ( )
3
24( ) 3ln 1 1

9
F x x x= − + . 

Câu 37:  [Mức độ 3]. Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 4 3 2

2 1
2
xf x

x x x
+

=
+ +

 trên khoảng 

( )0;+∞  thỏa mãn ( ) 11
2

F = . Giá trị của biểu thức ( ) ( ) ( ) ( )1 2 3 2021S F F F F= + + +…+  

viết dưới dạng hỗn số bằng 

A. 12021
2022

. B. 12020
2021

. C. 12019
2021

. D. 12020
2022

. 

Lời giải 

Ta có ( )
( )24 3 22

2 1 2 1
2 1
x xf x

x x x x x
+ +

= =
+ + +

. 

Đặt ( ) 21t x x x x= + = + ( )d 2 1 dt x x⇒ = + . 

Khi đó ( ) ( ) ( )2

1 1 1d d
1

F x f x x t C C
t t x x

= = = − + = − +
+∫ ∫ . 

Mặt khác, ( ) 11
2

F =
1 1
2 2

C⇒ − + = 1C⇒ = . 

Vậy ( ) ( )
1 1

1
F x

x x
= − +

+
. 

Suy ra 

( ) ( ) ( ) ( ) 1 1 1 11 2 3 2021 ... 2021
1.2 2.3 3.4 2021.2022

1 1 1 1 1 1 1 11 ... 2021 1 2021
2 2 3 3 4 2021 2022 2022

1 12020 2020 .
2022 2022

S F F F F  = + + +…+ = − + + + + + 
 

   = − − + − + − + + − + = − − +   
   

= + =

 



Câu 38:  [Mức độ 3] Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 2( ) ( , ; 0)bf x ax a b x
x

= + ∈ ≠ ; biết (2) 2F = , 

(1) 3F = , 1 19
2 8

F   = 
 

. 

A. 
2 1 9( )

2 2
xF x

x
= − + . B. 

2 1 9( )
2 2
xF x

x
= + + . 

C. 
2 1 1( )

2 2
xF x

x
= + + . D. 

2 1 9( )
2 2
xF x

x
= − − + . 

Lời giải 

Xét trên khoảng (0; )+∞ . Ta có: 
2

2( ) ( )d
2

b ax bF x ax x C
x x

= + = − +∫  

(2) 2 2
2
bF a C= − + = ; (1) 3

2
aF b C= − + = ; 1 192

2 8 8
aF b C  = − + = 

 
 

Suy ra: 91, 1,
2

a b C= − = =  

Vậy: 
2 1 9( )

2 2
xF x

x
= − − +  

Câu 39:  [Mức độ 3] Cho tích phân 
4

0

d
( 2) 2 1

xI
x x

=
+ +∫ . Đặt 2 1t x= +  ta có 

3

2
1

daI x
bt c

=
+∫ , với 

, ,a b c∈  và ,a c  nguyên tố cùng nhau. Tính 2 3T a b c= − +  
A. 12 . B. 8. C. 10 . D. 14 . 

Lời giải 

Đặt 22 1 2 1 2 d 2d d dt x t x t t x x t t= + ⇒ = + ⇒ = ⇒ =  

Đổi cận: 0 1x t= ⇒ =  

4 3x t= ⇒ =  

Suy ra: 
3 3

22
1 1

d 2 d
31 2

2

t tI t
tt t

= =
+ −

+ 
 

∫ ∫  

Vậy: 2, 1, 3a b c= = =  hay 2 3 12T a b c= − + =  

Câu 40:  [Mức độ 3] Cho tích phân 
3

2

ln( 1)d ln 2 ln 3I x x a b c= + = + +∫  ( , , )a b c∈ . Tính giá trị biểu thức 

P a b c= + +  
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 

Đặt  1ln( 1) d d
1

u x u x
x

= + ⇒ =
+

 

d dv x=  chọn 1v x= + . 



Ta có: 
3 3

3

2
2 2

ln( 1)d ( 1) ln( 1) dI x x x x x= + = + + −∫ ∫ 8ln 2 3ln 3 1= − − . 

Vậy: 8 3 1 4P a b c= + + = − − = . 

Câu 41:  [Mức độ 3] Cho 
( )

e

2
1

2 ln 1 d ln
ln 2

x a cx
b dx x

+
= −

+∫  với a , b , c  là các số nguyên dương, biết ;a c
b d

 là 

các phân số tối giản. Tính giá trị a b c d+ − − ? 
A. 16 . B. 15 . C. 10 . D. 17 . 

Lời giải 

Đặt d2 ln ln 2 dxt x x t t
x

= + ⇒ = − ⇒ = . 

Đổi cận: 1 2;  e 3x t x t= ⇒ = = ⇒ = . Khi đó: 

( )
( )e 3

2 2
1 2

2 2 12ln 1 d d
ln 2

txI x t
tx x
− ++

= =
+∫ ∫  

33

2
2 2

2 3 3 9 1d 2ln ln
4 2

t t
t t t

   = − = + = −   
   ∫ . 

Vậy 9 4 1 2 10a b c d+ + + = + − − = . 

Câu 42:  [Mức độ 3] Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng ( ) 1 1:
1 1 4

x y zd − −
= =

−
 và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0P x y z+ − = . Gọi ( )S  là mặt cầu có tâm nằm trên đường thẳng ( )d , có bán kính nhỏ 

nhất, tiếp xúc với ( )P  và đi qua điểm ( )1;2;0A . Viết phương trình mặt cầu ( )S . 

A. ( )
2 2 21 5 8: 9

3 3 3
S x y z     − + − + − =     

     
. B. ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 1 1S x y z− + + + = . 

C. ( )
2 2 21 5 8: 9

3 3 3
S x y z     + + − + − =     

     
. D. ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 1 1S x y z− + − + = . 

Lời giải 

Gọi ,  I R  lần lượt là tâm và bán kính của mặt cầu ( )S . Ta có: ( )I d∈ . 

( ) ( )1 ;1 ;4 ; 1;4I t t t AI t t t⇒ + − ⇒ = − −


. ( )S  tiếp xúc với ( )P  và A  nên ta có: 

( )( )
2 2

,

0    1
18 2 1 1 3 9 8 0 8 11

9 3
I P

t R
R AI d t t t t t

t R

= ⇒ =
= = ⇔ + + = − ⇔ + = ⇔
 = − ⇒ =


. 

Do mặt cầu ( )S  có bán kính nhỏ nhất nên ta chọn 0t = , suy ra ( )1;1;0 , 1I R = . 

Vậy ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 1 1S x y z− + − + = . 

Câu 43:  [Mức độ 3] Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có 

(1;0;0), (0; 2;3), (1;1;1).A B C−  Phương trình mặt phẳng ( )P  chứa ,A B  sao cho khoảng cách từ 

C  tới ( )P  bằng 2
3

 là 



A. 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 37 17z 23 0x y− + + + = . 
B. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 3 7 23 0.x y z− + + + =  
C. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 13 3 6 13 0.x y z− + + + =  
D. 2 3 1 0x y z+ + − =  hoặc 3 7 3 0.x y z+ + − =  

Lời giải 

Giả sử ( ); ;n a b c=


 là véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )P . 

Ta có ( )1; 2;3 2 3 0 2 3 .n AB a b c a b c⊥ = − − ⇒ − − + = ⇒ = − +
 

 

( )
2 2 2

2: ax by cz a 0 ( ;( ))
3

b c
P d C P

a b c

+
+ + − = ⇒ = =

+ +
. 

( )22 2 2 23 2 2 3 17 54 37 0b c b c b c b bc c⇔ + = + + − + ⇔ − + = . 

1
37 17, 37
17

b c b c
c bb c

= = =⇔ ⇔  = == 

 

TH1: 1 1 ( ) : x y z 1 0b c a P= = ⇒ = ⇒ + + − = . 
TH2: 37, 17 23 ( ) : 23x 37 y 17 z 23 0b c a P= = ⇒ = − ⇒ − + + + = . 

Câu 44:  [Mức độ 3] Trong không gian Oxyz  cho điểm ( )2;1;1M . Tồn tại bao nhiêu mặt phẳng đi qua 

M  và chắn trên ba trục tọa độ các đoạn thẳng có độ dài bằng nhau và khác 0. 
A. 2  B. 3  C. 4  D. 1 

Lời giải 

Giả sử ( ) ( ) ( ); 0; 0 , 0; ; 0 , 0; 0;A a B b C c với . . 0a b c ≠ . Khi đó phương trình mặt phẳng ( )ABC  

có dạng 1x y z
a b c
+ + = . 

Vì mặt phẳng đi qua ( )2;1;1M  nên 2 1 1 1 (*)
a b c
+ + = . 

Theo bài ra ta có 
b a

OA OB OC a b c
c a
= ±

= = ⇔ = = ⇔  = ±
. 

Trường hợp 1 : 
b a
c a
=

 =
 từ ( )4(*) 1 4 : 1

4 4 4
x y za ABC

a
⇒ = ⇒ = ⇒ + + = . 

Trường hợp 2 : 
b a
c a
=

 = −
 từ ( )2(*) 1 2 : 1

2 2 2
x y za ABC

a
⇒ = ⇒ = ⇒ + − = . 

Trường hợp 3 : 
b a
c a
= −

 =
 từ ( )2(*) 1 2 : 1

2 2 2
x y za ABC

a
⇒ = ⇒ = ⇒ − + =  

Trường hợp 4 : 
b a
c a
= −

 = −
 từ (*) 0 1⇒ =  vô nghiệm suy ra không tồn tại mặt phẳng. 

Vậy có 3 mặt phẳng thỏa mãn yêu cầu bài toán. 



Câu 45:  [Mức độ 3] Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;1;3A , ( )3;0;2B , ( )0; 2;1C − . Gọi ( )P  là 

mặt phẳng đi qua ,A B và cách C  một khoảng lớn nhất, phương trình của ( )P  là 

A. 2 3z 12 0x y− + − = . B. 3 2z 13 0x y+ + − = . C. 3 2 z 11 0x y+ + − = . D. 3 0x y+ − = . 
Lời giải 

Gọi ,H K  lần lượt là hình chiếu của C lên mặt phẳng ( )P  và đoạn thẳng AB . 

Ta có ( )( ) ( )( ), ,CH d C P CK d C P= ≤ ⇒  lớn nhất khi H K≡ . 

Khi đó mặt phẳng ( )P  đi qua ,A B và vuông góc với mặt phẳng ( )ABC  

Ta có ( ) ( ), 9; 6; 3P ABCn n AB = = − − − 
  

 

( ) : 3 2 11 0.P x y z⇒ + + − =  

Câu 46:  [Mức độ 4] Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và thoả mãn ( ) ( )3 2 1f x f x x+ = −  với mọi 

x∈ . Tích phân ( )
1

2

d af x x
b−

=∫  biết a
b

 là phân số tối giản. Tính 2 2a b+ ? 

A. 11. B. 41. C. 305 . D. 65 . 
Lời giải 

Đặt ( )t f x=  thì 3 2 1t t x+ = − , suy ra ( )23 2 d dt t x+ = − . 

Với 2x = −  ta có 3 2 3 0t t+ − = , suy ra 1t = . 

Với 1x =  ta có 3 2 0t t+ = , suy ra 0t = . 

Ta có ( ) ( ) ( )
11 0 1

2 3 4 2

2 1 0 0

3 7d 3 2 d = 3 2 d =
4 4

f x x t t t t t t t t
−

 = − + + + = 
 ∫ ∫ ∫ . 

Vậy 2 2 49 16 65a b+ = + = . 

Câu 47:  [Mức độ 4] Cho hàm số ( )f x  nhận giá trị dương, có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0; . 

Biết ( )3 1f =  và ( ) ( ) 22 6. 3 e x xf x f x −− = , với mọi [ ]0;x∈  . 

Tính tích phân 
( ) ( )

( )

3 23

0

9
d

x x f x
I x

f x
− ′

= ∫ . 

A. 243
5

. B. 243
10

− . C. 486
5

− . D. 243
5

− . 

Lời giải 

Theo giả thiết, ta có ( ) ( ) 22 6. 3 e x xf x f x −− =  và ( )f x  nhận giá trị dương nên 

( ) ( ) 22 6ln . 3 ln e x xf x f x −− =   ⇔ ( ) ( ) 2ln ln 3 2 6f x f x x x+ − = − . 

Mặt khác, với 0x = , ta có ( ) ( )0 . 3 1f f =  và ( )3 1f =  nên ( )0 1f = . 



Xét 
( ) ( )

( )

3 23

0

2 9
d

x x f x
I x

f x
− ′

= ∫ , ta có ( ) ( )
( )

3
3 2

0

2 9 . d
f x

I x x x
f x
′

= −∫  

Đặt ( )
( )

3 22 9

d d

u x x
f x

v x
f x

 = −
 ′ =


 ta có 
( )

( )

2d 6 18 d

ln

u x x x

v f x

 = −


=
 

Suy ra ( ) ( ) ( ) ( )
33

3 2 2

0
0

2 9 ln 6 18 .ln dI x x f x x x f x x = − − −  ∫ ( ) ( )
3

2

0

6 18 .ln dx x f x x= − −∫  ( )1 . 

Đến đây, đổi biến 3x t= − d dx t⇒ = − . Khi 0 3x t= → =  và 3 0x t= → = . 

Ta có ( ) ( )( )
0

2

3

6 18 .ln 3 dI t t f t t= − − − −∫ ( ) ( )
3

2

0

6 18 .ln 3 dt t f t t= − − −∫  

Vì tích phân không phụ thuộc vào biến nên ( ) ( )
3

2

0

6 18 .ln 3 dI x x f x x= − − −∫  ( )2 . 

Từ ( )1  và ( )2  ta cộng vế theo vế, ta được ( ) ( ) ( )
3

2

0

2 6 18 . ln ln 3 dI x x f x f x x= − − + −  ∫  

Hay ( ) ( )
3

2 2

0

1 6 18 . 2 6 d
2

I x x x x x= − − −∫
243
5

= − . 

Câu 48:  [Mức độ 4] Một cổng chào có dạng hình Parabol chiều cao 18 m , chiều rộng chân đế 12 m . 
Người ta căng hai sợi dây trang trí AB , CD  nằm ngang đồng thời chia hình giới hạn bởi Parabol 

và mặt đất thành ba phần có diện tích bằng nhau (xem hình vẽ bên). Tỉ số AB
CD

 bằng 

 

A. 1
2

. B. 4
5

. C. 
3

1
2

. D. 3
1 2 2+

. 

Lời giải 

Chọn hệ trục tọa độ Oxy  như hình vẽ. 



 

Phương trình Parabol có dạng 2.y a x=  ( )P . 

( )P  đi qua điểm có tọa độ ( )6; 18− −  suy ra: ( )2 118 . 6
2

a a− = − ⇔ = −  ( ) 21:
2

P y x⇒ = − . 

Từ hình vẽ ta có: 1

2

xAB
CD x

= . 

Diện tích hình phẳng giới bạn bởi Parabol và đường thẳng 2
1

1:
2

AB y x= −  là 

1
2 2

1 1
0

1 12 d
2 2

x

S x x x  = − − −    
∫

13
2 3
1 1

0

1 1 22 .
2 3 2 3

x
x x x x

 
= − + = 

 
. 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi Parabol và đường thẳng CD  2
2

1
2

y x= −
 
là 

2
2 2

2 2
0

1 12 d
2 2

x

S x x x  = − − −    
∫

23
2 3
2 2

0

1 1 22 .
2 3 2 3

x
x x x x

 
= − + = 

 
 

Từ giả thiết suy ra 3 3
2 1 2 12 2S S x x= ⇔ = 1

3
2

1
2

x
x

⇔ = . 

Vậy 1
3

2

1
2

xAB
CD x

= = . 

Câu 49:  [Mức độ 4] Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )1; 0;1 , 1; 2;3A B− − . Điểm M  thỏa mãn 

. 1M MBA =
 

, điểm N  thuộc mặt phẳng ( ) : 2 2 4 0P x y z− + + = . Tìm giá trị nhỏ nhất độ dài MN

. 
A. 2  B. 1 C. 3  D. 5  

Lời giải 

Giả sử ( ) ( ) ( ); ; 1; ; 1 , 1; 2; 3M x y z MA x y z MB x y z⇒ = + − = − + −
 

. 

( ) ( )2 22 2 2 2. 1 1 2 4 3 1 1 2 4M MB x y y z z x zA y= ⇔ − + + + − + = ⇔ + + + − =
 

. 



Suy ra tập hợp điểm M  thuộc mặt cầu ( )S  tâm ( )0; 1; 2I −  bán kính 2R = . 

Ta có ( )( ); 3d I P R= >  nên mặt phẳng không cắt mặt cầu. 

Gọi H  là hình chiếu của I  lên mặt phẳng ( )P , K  là giao điểm đoạn IH  với mặt cầu ( )S . Ta 

dễ dàng chứng minh được ( )( ); 3 2 1MN KH IH R d I P R≥ = − = − = − = . 

Vậy giá trị nhỏ nhất độ dài MN bằng 1. 

Câu 50:  [Mức độ 4] Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 2 3 5 9S x y z− + − + − =  và tam 

giác ABC  có ( ) ( ) ( )5;0;0 , 0;3;0 , 4;5;0A B C . Gọi ( ); ;M a b c  là điểm thuộc ( )S  sao cho thể tích 

tứ diện MABC  đạt giá trị lớn nhất. Giá trị của 2 2 2a b c+ +  bằng 
A. 77.  B. 38 . C. 17 . D. 55 . 

Lời giải 

Mặt cầu ( )S  có tâm ( )2;3;5I  và bán kính 3R =  

Mặt phẳng ( )ABC  có phương trình 0z = . 

Mà ( )( ), 5d I ABC R= > suy ra mặt phẳng ( )ABC  không cắt mặt cầu ( ).S  

Thể tích tứ diện MABC  là ( )( )1 , .
3 ABCV d M ABC S=  

Để V  có thể tích lớn nhất thì ( )( ),d M ABC  phải lớn nhất 

Gọi d  là đường thẳng qua M  và vuông góc mặt phẳng ( )ABC  

( ) ( )( ),M d S d M ABC⇒ = ∩ ⇒  lớn nhất khi I d∈ . 

Vậy phương trình đường thẳng 
2

: 3
5

x
d y

z t

=
 =
 = +

. Thế vào pt mặt cầu ta tìm được 
3

3
t
t
=

 = −
 

Vậy ta có ( ) ( )1 22;3;8 , 2;3;2M M . Nhận thấy ( )( ) ( )( )1 2, ,d M ABC d M ABC> . 

Do đó tọa độ M  là ( )2;3;8M . 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 

MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 05 

Câu 1: ( )23 1 dx x+∫  bằng 

A. 33x x C+ + . B. 3x x C+ + . C. 3x C+ . D. 
3

3
x x C+ + . 

Câu 2: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2cos sinf x x x= −  là 

A. 2sin cosx x C− + . B. 2sin cosx x C− − + . C. 2sin cosx x C+ + . D. 2sin cosx x C− + + . 

Câu 3: ( )422 1 dx x x+∫  bằng 

A. ( )52 1
5

x
C

+
+ . B. ( )52 1

4
x

C
+

+ . C. ( )522 1
5

x
C

+
+ . D. ( )52 1x C+ + . 

Câu 4: 1sin 3 d
3

x x − 
 ∫  bằng 

A. 
1 1cos 3
3 3

x C − + 
 

. B. 
1cos 3
3

x C − − + 
 

. C. 
1 1cos 3
3 3

x C − − + 
 

. D. 
1 1sin 3
3 3

x C − − + 
 

. 

Câu 5: ( )5 dxx x+∫  bằng 

A. 
2

2 l 5
5
n

xx C+ + . B. 
2

n5 l 5
2

.xx C+ + . C. 1
l
5
n 5

x

C+ + . D. 2

l 5
5
n

x

x C+ + . 

Câu 6: 1 3ln .ln dx x x
x

+
∫  bằng 

A. ( ) ( )2 22 1 3ln 1 3ln 1
9

 + + − + x x C . B. ( ) 1 3ln 11 3ln 1 3ln
5 3

+ + + − + 
 

xx x C . 

C. ( )2 1 3ln 11 3ln 1 3ln
9 5 3

+ + + − + 
 

xx x C . D. ( )2 1 3ln 11 3ln 1 3ln
3 5 3

+ + + − + 
 

xx x C . 

Câu 7: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn 
( )3 4 ( ) ( ) 2 ( ) , 0

( ) 0
 ′+ = ∀ ≥

>

xe f x f x f x x
f x

 và (0) 1=f . Tính 

ln 2

0

( )d= ∫I f x x . 

A. 1
12

=I . B. 1
12

= −I . C. 37
320

=I . D. 7
640

=I . 

Câu 8: Biết rằng ( )g x  là một nguyên hàm của ( ) ( 1)sinf x x x= +  và (0) 0=g , tính ( )πg . 

A. 0 . B. 1π + . C. 2π + . D. 1. 

Câu 9: Tính 
4

1

1.d
2
xI x

x
+

= ∫ . 

A. 4
3

=I . B. 2=I . C. 10
3

=I . D. 2
3

=I . 



Câu 10: Cho ( )
2

1

d 3f x x =∫ . Khi đó ( )2

1

d
e

f x
x∫  bằng 

A. 3
e
− . B. 2e  C. 23e . D. 3

e
. 

Câu 11: ( )
1

2

2

3 2 dx x x
−

−∫  bằng 

A. 12 . B. 4 . C. 12− . D. 8 . 

Câu 12: 
1

2

2 d
2

x
x− −∫  bằng 

A. 2ln 2− . B. 4ln 2− . C. ln 2 . D. 4ln 2 . 

Câu 13: Biết rằng 
3 3

2
0

1 e d e
e e 1

x
b

x x x a−
= −

+ +∫  với ,a b∈ , hãy tính b a− . 

A. 1b a− = . B. 1b a− = − . C. 7b a− = . D. 7b a− = − . 

Câu 14: Cho hàm số ( )y f x=  sao cho ( )f x′  liên tục trên  , ( )2

1

d 3 ln 2
f x

x
x

= −∫  và ( )2 3.f =  Tính 

( )
2

1

.ln dI f x x x′= ∫ . 

A. 4 ln 2 3I = − . B. 2 ln 2 3I = − . C. 2 ln 2 3I = + . D. 3ln 2 4I = − . 

Câu 15: Biết 
3

3

2 3 1
d 10 ln 2 ln3 ln 7

4
x x

I x a b c
x−

− − +
= = − + + +

+∫  với , ,a b c∈ . Tính T a b c= + + . 

A. 4T = − . B. 21T = . C. 9T = . D. 12T = − . 

Câu 16: Giả sử hàm số ( )f x  liên tục và dương trên đoạn [ ]0;3  thỏa mãn ( ). (3 ) 4f x f x− = . Tính tích 

phân 
( )

3

0

1 d
2

I x
f x

=
+∫ . 

A. 3
5

I = . B. 1
2

I = . C. 3
4

I = . D. 1
3

I = . 

Câu 17: Cho hàm số ( )f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )f x  và trục Ox  được tính theo công thức nào 

sau đây? 



A. ( )
2

1

df x x
−
∫ . B. ( )

2

1
3

df x x∫ . C. ( ) ( )
1

23

11
3

d df x x f x x
−

−∫ ∫ . D. ( ) ( )
1

23

11
3

d df x x f x x
−

− +∫ ∫

. 

Câu 18: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( ) ( )( )( )21 2 1f x x x x= − − +  và trục Ox . 

A. 11
20

. B. 1
20

. C. 19
20

. D. 117
20

. 

Câu 19: Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi parabol 
2 3

2 2
x xy    và đường thẳng 1.y x   

Ta có 
A. 3

2
S   B. 11.

2
S   C. 3 .

4
S   D. 9 .

4
S   

Câu 20: Hình vẽ dưới đây là một mảnh vườn hình Elip có bốn đỉnh là , , , ;I J K L ,ABCD EFGH  là các 
hình chữ nhật; 10m, = 6mIJ KL , 5m, 3mAB EH  . Biết rằng kinh phí trồng hoa là 50000  
đồng/ 2m , hãy tính số tiền (làm tròn đến hàng đơn vị) dùng để trồng hoa trên phần gạch sọc. 

 

A. 2869834  đồng. B. 1434917  đồng. C. 2119834  đồng. D. 684917  đồng. 

Câu 21: Một quần thể virut Corona P  đang thay đổi với tốc độ ( ) 5000
1 0,2

′ =
+

P t
t

, trong đó t  là thời gian 

tính bằng giờ. Quần thể virut Corona P  ban đầu (khi 0t = ) có số lượng là 1000  con. Số lượng 
virut Corona sau 3  giờ gần với số nào sau đây nhất? 
A. 16000 . B. 21750 . C. 12750 . D. 11750 . 

Câu 22: Cho hình ( )H  giới hạn bởi đồ thị hàm số 
2y
x

= , trục hoành, các đường thẳng 1, 2x x= = . 

Biết rằng khối tròn xoay do ( )H  quay quanh trục Ox  tạo ra có thể tích là ln aπ . Giá trị của a  

là 
A. 6 . B. 2 . C. 4 . D. 8 . 

Câu 23: Cho hình ( )H  giới hạn bởi đồ thị hàm số siny x= , cosy x= , các đường thẳng 0,
4

x x π
= = . Biết 

rằng khối tròn xoay do ( )H  quay quanh trục Ox  tạo ra có thể tích là 
a
π , hỏi rằng có bao nhiêu 

số nguyên nằm trong khoảng ( );10a ? 

A. 6 . B. 7 . C. 8 . D. 9 . 



Câu 24: Cho hình thang cong giới hạn bởi đồ thị hàm số y x= , trục hoành, các đường thẳng 1x =  và 
4x = . Thể tích của khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình thang cong trên quanh trục Ox  

bằng 

A. 
4

1

dx x∫ . B. 
4

1

dx xπ ∫ . C. 
4

1

dx xπ ∫ . D. 
4

2

1

dπ ∫ x x . 

Câu 25: Cho ,a b  là hai số thực dương. Gọi ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi parabol 2y ax=  và đường 

thẳng y bx= − . Quay ( )H  quanh trục hoành thu được khối có thể tích là 1V , quay ( )H  quanh 

trục tung thu được khối có thể tích là 2V . Tìm b  sao cho 1 2V V= . 

A. 13A = . B. 19A = . C. 21A = . D. 29A = . 

Câu 26: Vận tốc (tính bằng m
s

) của một hạt chuyển động theo một đường được xác định bởi công thức 

( ) 3 28 17 10= − + −v t t t t , trong đó t được tính bằng giây. 

Tổng quãng đường mà hạt đi được trong khoảng thời gian 1 5t≤ ≤  là bao nhiêu? 

A. 32 m
3

. B. 71 m
3

. C. 38 m
3

. D. 71 m
6

. 

Câu 27: Biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 34 1f x x= +  và ( )0 1F = . Tính giá trị của ( )1F . 
A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  xác định trên { }\ 2  thỏa mãn ( ) 1
2

f x
x

′ =
−

, ( )1 2020f = , ( )3 2021f = . 

Tính ( ) ( )4 0P f f= − . 
A. 4P = . B. ln 2P = . C. ln 4041P = . D. 1P = . 

Câu 29: Trong không gian Oxyz , cho ( ) ( )1; 2;5 , 0;2; 1a b= − = −
 

. Nếu 4c a b= −
  

 thì c


 có tọa độ là 

A. ( )1;0;4 . B. ( )1;6;1 . C. ( )1; 4;6− . D. ( )1; 10;9− . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A − , ( )3;2; 1B − . Độ dài đoạn thẳng AB  bằng 

A. 30 . B. 10 . C. 22 . D. 2 . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho ( )2; 3;4u = −


, ( )3; 2;2v = − −


 khi đó .u v   bằng 

A. 20 . B. 8 . C. 46 . D. 2 2 . 

Câu 32: Trong không gian Oxyz , cho ( )1;0;6A , ( )0;2; 1−B , ( )1;4;0C . Bán kính mặt cầu ( )S  có tâm 

( )2;2; 1−I  và tiếp xúc với mặt phẳng ( )ABC  bằng 

A. 
8 3

3
. B. 

8 77
77

. C. 
16 77

77
. D. 

16 3
3

. 

Câu 33: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 1 4S x y z+ + − + − = . Tìm tọa độ tâm I  và 

bán kính R  của mặt cầu ( )S . 



A. ( )1;2;1−I  và 2R = .  B. ( )1; 2; 1− −I  và 2R = . 

C. ( )1;2;1−I  và 4R = .  D. ( )1; 2; 1− −I  và 4R = . 

Câu 34: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( 2;1;0)A − , (2; 1;2)B − . Phương trình mặt cầu ( )S  có tâm 

B  và đi qua A  là 
A. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + + + − = . B. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + + + − = . 

C. ( ) ( )2 2 22 1 24x y z+ + − + = . D. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + − + − = . 

Câu 35: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( 2;1;0)A − , (2; 1;4)B − . Phương trình mặt cầu ( )S  có 

đường kính AB  là 

A. 2 2 2( 2) 3 . x y z+ + − =  B. 2 2 2( 2) 3 .x y z+ + + =  

C. 2 2 2( 2) 9.x y z+ + − =  D. 2 2 2( 2) 9 .x y z+ + + =  

Câu 36: Thể tích khối cầu ngoại tiếp tứ diện đều ABCD  cạnh a  là 

A. 
3 6
8

aV π
= . B. 

3 6
4

aV π
= . C. 

3 3
8

aV π
= . D. 

2 6
8

aV π
= . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm thuộc trục Ox  và đi qua hai điểm ( )1;2; 1A −  

và ( )2;1;3B . Phương trình của ( )S  là 

A. ( )2 2 24 14.x y z− + + =  B. ( )2 2 24 14.x y z+ + + =  

C. 2 2 2( 4) 14.x y z+ − + =  D. 2 2 2( 4) 14.x y z+ + − =  

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )1; 2;3I −  và tiếp xúc với mặt phẳng 

( ) : 2 2 3 0P x y z− + + = . Phương trình của ( )S  là 

A. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 16.x y z− + + + − =  B. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 9.x y z− + + + − =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 16.x y z+ + − + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 4.x y z− + + + − =  

Câu 39: Trong không gian Oxyz  cho ( );0;0A a , ( )0; ;0B b , ( )0;0;C c ,

( )2 2 2 2 2 2; ;D a a b c b a c c a b+ + + +  ( 0a > , 0b > , 0c > ). Diện tích tam giác ABC  bằng 

3 .
2

 Tìm khoảng cách từ B  đến mặt phẳng ( )ACD  khi .A BCDV  đạt giá trị lớn nhất. 

A. 
6

2
. B. 3 . C. 2 . D. 

2
2

. 

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;3 ;F(0;1;0)E  và mặt phẳng 

( ) : 1 0.P x y z+ + − =  Gọi ( ; ; ) ( )M a b c P∈  sao cho 2 3ME MF−
 

 đạt giá trị nhỏ nhất. Tính 

3a 2 .T b c= + +  
A. 4.  B. 3.  C. 6.  D. 1.  
 



Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (1;2;5), (3;0; 1)A B − . Mặt phẳng trung trực của đoạn 
thẳng AB  có phương trình là 
A. 3 6 0x y z+ − + = . B. 3 5 0x y z− − + = . C. 3 1 0x y z− − + = . D. 2 2 10 0x y z+ + + = . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2;4A −  và song song với mặt phẳng 

( ) : 4 5 0P x y z+ − + =  có phương trình là 

A. 4 5 0x y z+ + − = . B. 4 2 0x y z+ + − = . C. 4 0x y z+ − = . D. 4 6 0x y z+ − + = . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , gọi ( )P  là mặt phẳng đi qua điểm ( )4;1;2M − , đồng thời vuông góc 

với hai mặt phẳng ( ) : 3 4 0Q x y z− + − =  và ( ) : 2 3 1 0R x y z− + + = . Phương trình của ( )P  là 

A. 8 5 23 0x y z− + + = . B. 4 5 25 0x y z+ − + = . C. 8 5 41 0x y z+ − + = . D. 8 5 43 0x y z− − − = . 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S : ( ) ( ) ( )2 2 21 2 1 9x y z+ + − + − = . Mặt phẳng ( )P  tiếp 

xúc với ( )S  tại điểm ( )1;3; 1A − có phương trình là 

A. 2 2 7 0x y z+ − − = . B. 2 2 7 0x y z+ + − = . C. 2 10 0x y z− + + = . D. 2 2 2 0x y z+ − + = . 

Câu 45: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ):2 2 1 0P x y z− + + =  và hai điểm

( ) ( )1;0; 2 , 1; 1;3A B− − − . Mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm ,A B  và vuông góc với ( )P  có 

phương trình dạng 5 0ax by cz− + + = . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 21a b c+ + = . B. 7a b c+ + = . C. 21a b c+ + =− . D. 7a b c+ + =− . 

Câu 46: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( ) ( )0;1;2 , 2; 2;1A B − , ( )2;1;0C − . Khi đó mặt phẳng 

( )ABC  có phương trình là 

A. 1 0x y z+ − + = . B. 6 6 0x y z+ − − = . C. 6 0x y z− + + = . D. 3 0x y z+ − − = . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )Q  song song mặt phẳng ( ) : 2 2 17 0P x y z− + + = . 

Biết mặt phẳng ( )Q  cắt mặt cầu ( ) ( ) ( )2 22: 2 1 25S x y z+ − + + =  theo giao tuyến là một đường 

tròn có bán kính 3.r =  Khi đó mặt phẳng ( )Q  có phương trình là 

A. 2 2 7 0x y z− + − = . B. 2 2 17 0x y z− + − = . C. 2 2 17 0x y z− + + = . D. 2 7 0x y z− + − = . 

Câu 48: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 0yα =  trùng với mặt phẳng nào dưới đây? 

                A. ( )Oxy . B. ( )Oyz . C. ( )Oxz . D. 0x y− = . 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho bốn điểm ( )1;0;0A , ( )0;2;0B , ( )0;0;4C , ( )0;0;3M . Tính khoảng 

cách từ M  đến mặt phẳng ( )ABC . 

A. 
4 21

21
. B. 2

21
. C. 1

21
. D. 

3 21
21

. 

Câu 50: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 0P z =  và hai điểm ( )2; 1;0A − , ( )4;3; 2B − . Gọi 

( ) ( ); ;M a b c P∈  sao cho MA MB=  và góc AMB  có số đo lớn nhất. Khi đó đẳng thức nào sau 

đây đúng? 

A. 0c > . B. 2 6a b+ = − . C. 0a b+ = . D. 
23
5

a b+ = . 

  



HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1:  [Mức độ 1] ( )23 1 dx x+∫  bằng 

A. 33x x C+ + . B. 3x x C+ + . C. 3x C+ . D. 
3

3
x x C+ + . 

Lời giải 

Ta có: ( )
3

2 33 1 d 3 .
3
xx x x C x x C+ = + + = + +∫  

Câu 2:  [Mức độ 1] Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2cos sinf x x x= −  là 

A. 2sin cosx x C− + . B. 2sin cosx x C− − + . 
C. 2sin cosx x C+ + . D. 2sin cosx x C− + + . 

Lời giải 

Ta có: ( )2cos sin d 2sin cosx x x x x C− = + +∫ . 

Câu 3:  [Mức độ 2] ( )422 1 dx x x+∫  bằng 

A. ( )52 1
5

x
C

+
+ . B. ( )52 1

4
x

C
+

+ . C. ( )522 1
5

x
C

+
+ . D. ( )52 1x C+ + . 

Lời giải 

Đặt 2 1t x= + , ta được d =2 dt x x . 

Khi đó ( )422 1 dx x x+∫
5

4d
5
tt t C= = +∫ . 

Thay 2 1t x= + , ta được ( )422 1 dx x x+∫
( )52 1

5
x

C
+

= + . 

Câu 4:  [Mức độ 1] 
1sin 3 d
3

 − 
 ∫ x x  bằng 

A. 
1 1cos 3
3 3

x C − + 
 

. B. 
1cos 3
3

x C − − + 
 

. 

C. 
1 1cos 3
3 3

x C − − + 
 

. D. 
1 1sin 3
3 3

x C − − + 
 

. 

Lời giải 

Ta có: 
1 1sin 3 d 3

33
1 cos

3
= −   − − +   

   ∫ x x x C . 

Câu 5:  [Mức độ 1] ( )d5+∫ xx x  bằng 

A. 
2

2 l 5
5
n

xx C+ + . B. 
2

n5 l 5
2

.xx C+ + . 

C. 1
l
5
n 5

x

C+ + . D. 2

l 5
5
n

x

x C+ + . 



Lời giải 

Ta có ( ) ( )
2

d d
2 ln 5

55= + = + +∫ ∫
x

x xf x x xx C  

Câu 6:  [Mức độ 3] 
1 3ln .ln d+

∫
x x x

x
 bằng 

A. ( ) ( )2 22 1 3ln 1 3ln 1
9

 + + − + x x C . 

B. ( ) 1 3ln 11 3ln 1 3ln
5 3

+ + + − + 
 

xx x C . 

C. ( )2 1 3ln 11 3ln 1 3ln
9 5 3

+ + + − + 
 

xx x C . 

D. ( )2 1 3ln 11 3ln 1 3ln
3 5 3

+ + + − + 
 

xx x C . 

Lời giải 

Đặt 1 3lnt x= + , suy ra 2 1 3lnt x= + . 

Ta có: 32 d d=t t x
x

; 
2 1ln
3

tx −
= . 

Khi đó 

( )
2 5 3

4 21 3ln .ln 1 2 2 2d d d
3 3 9 9 5 3

 + −
= ⋅ ⋅ ⋅ = − = − + 

 
∫ ∫ ∫

x x t t tx t t t t t t C
x

 

Hay ( )1 3ln .ln 2 1 3ln 1d 1 3ln 1 3ln
9 5 3

+ + = + + − + 
 ∫

x x xx x x C
x

. 

Câu 7:  [Mức độ 4]. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn 
( )3 4 ( ) ( ) 2 ( ) , 0

( ) 0
 ′+ = ∀ ≥

>

xe f x f x f x x
f x

 và (0) 1=f . 

Tính 
ln 2

0

( )d= ∫I f x x . 

A. 1
12

=I . B. 1
12

= −I . C. 37
320

=I . D. 7
640

=I . 

Lời giải 

Ta có: ( ) ( )( )3 2 2 ( ) 1e 4 2 ( ) 2e ( ) e .
e2 ( )

′
′+ = ⇔ + =x x x

x

f xf x f x f x f x
f x

( )( )2 1e .
e

′
⇔ =x

xf x . 

Do đó 2e . ( )x f x  là một nguyên hàm của 1
ex

, tức 2e . ( )x f x 1
e

= − +x C . 

Thay 0x =  vào ta được 2C = . Tìm được 
2

2 3

2 1( )
e e

 = − 
 x xf x . 

2ln 2 ln 2 ln 2

2 3 4 5 6
0 0 0

2 1 4 4 1 37( )d d d
e e e e e 320

   = = − = − + =   
   ∫ ∫ ∫x x x x xI f x x x x . 



Câu 8:  [Mức độ 2]. Biết rằng ( )g x  là một nguyên hàm của ( ) ( 1)sinf x x x= +  và (0) 0=g , tính ( )πg

. 
A. 0 . B. 1π + . C. 2π + . D. 1. 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )( )1 sin d 1 cos d ( 1)cos cos dx x x x x x x x x x′+ = + − = − + +∫ ∫ ∫
( 1)cos sin= − + + +x x x C  

Lúc này, xét ( ) ( 1)cos sing x x x x C= − + + +  với (0) 0g =  ta có 1C = . 

Tức ( ) ( 1)cos sin 1g x x x x= − + + + . 

Vậy ( ) 2g π π= + . 

Câu 9:  [Mức độ 2].Tính 
4

1

1.d
2
+

= ∫
xI x

x
. 

A. 4
3

=I . B. 2=I . C. 10
3

=I . D. 2
3

=I . 

Lời giải 

44 4
3

1 1 1

1 1 1 10.d = .d =
2 3 32 2

 +  = − − =       
∫ ∫

x xI x x x x
x x

. 

Câu 10:  [Mức độ 1] Cho 
( )

2

1

d 3f x x =∫
. Khi đó 

( )2

1

d
e

f x
x∫

 bằng 

A. 3
e
− . B. 2e  C. 23e . D. 3

e
. 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
2 2

1 1

1 3d d
e e e

f x
x f x x= =∫ ∫ . 

Câu 11:  [Mức độ 1] ( )
1

2

2

3 2 dx x x
−

−∫  bằng 

A. 12 . B. 4 . C. 12− . D. 8 . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( )
1 12 3 2

2
2

3 2 d 12x x x x x
−

−

− = − =∫ . 

Câu 12:  [Mức độ 1] 
1

2

2 d
2

x
x− −∫  bằng 

A. 2ln 2− . B. 4ln 2− . C. ln 2 . D. 4ln 2 . 
Lời giải 

Ta có 
1 1

1

2
2 2

2 1d 2 d 2ln 2 4ln 2
2 2

x x x
x x −

− −

= = − = −
− −∫ ∫ . 



Câu 13:  [Mức độ 2] Biết rằng 
3 3

2
0

1 e d e
e e 1

x
b

x x x a−
= −

+ +∫  với ,a b∈ , hãy tính b a− . 

A. 1b a− = . B. 1b a− = − . C. 7b a− = . D. 7b a− = − . 
Lời giải 

Ta có 
( )( ) ( ) ( )

23 3 33 3 3
2 2 0

0 0 0

1 e e e 11 e d d 1 e d e 4 e
e e 1 e e 1

x x xx
x x

x x x xx x x x
− + +−

= = − = − = −
+ + + +∫ ∫ ∫ . 

Suy ra 4; 3a b= = . 

Câu 14:  [Mức độ 2] Cho hàm số ( )y f x=  sao cho ( )f x′  liên tục trên  , ( )2

1

d 3 ln 2
f x

x
x

= −∫  và 

( )2 3.f =  Tính ( )
2

1

.ln dI f x x x′= ∫ . 

A. 4 ln 2 3I = − . B. 2 ln 2 3I = − . C. 2 ln 2 3I = + . D. 3ln 2 4I = − . 
Lời giải 

Đặt 
( )

ln
d d
u x

v f x x
=

 ′=
, chọn 

( )

1d du x
x

v f x

 =

 =

. 

Ta có ( ) ( ) ( )
2

2

1
1

.ln d 2 .ln 2 3 ln 2 4ln 2 3
f x

I f x x x f
x

= − = − + = −   ∫ . 

Câu 15:  [Mức độ 3] Biết 
3

3

2 3 1
d 10 ln 2 ln3 ln 7

4
x x

I x a b c
x−

− − +
= = − + + +

+∫  với , ,a b c∈ . Tính 

T a b c= + + . 
A. 4T = − . B. 21T = . 
C. 9T = . D. 12T = − . 

Lời giải 

Đặt ( ) 2 3 1f x x x= − − + . 

Ta có bảng phá dấu trị tuyệt đối trong biểu thức ( )f x như sau 

 

Từ đó 
1 2 3

3 1 2

2 5 4 1 2 5d d d
4 4 4

−

− −

+ − − − −
= + +

+ + +∫ ∫ ∫
x x xI x x x

x x x
 

1 2 3

3 1 2

3 15 32 d 4 d 2 d
4 4 4

I x x x
x x x

−

− −

     = − − − − −     + + +     ∫ ∫ ∫  



10 6ln3 12ln 2 3ln 7I = − − + + . 

Vậy ta có 12, 6, 3 9a b c T= = − = ⇒ = . 

Câu 16:  [Mức độ 3] Giả sử hàm số ( )f x  liên tục và dương trên đoạn [ ]0;3  thỏa mãn ( ). (3 ) 4f x f x− =

. Tính tích phân 
( )

3

0

1 d
2

I x
f x

=
+∫ . 

A. 3
5

I = . B. 1
2

I = . C. 3
4

I = . D. 1
3

I = . 

Lời giải 

Ta có 
( ) ( )
( ) [ ]

( ) ( )
. 3 4 43

0, 0;3

 − = ⇒ − =
> ∀ ∈

f x f x
f x

f xf x x
. 

( )
3

0

1 d
2

=
+∫I x

f x
 

Đặt 3 d dt x t x= − ⇒ = −  

Đổi cận 0 3; 3 0x t x t= ⇒ = = ⇒ = . 

Thay vào ta được 

( )
3

0

1 dt
2 3

I
f t

=
+ −∫ ( )

( )

( )
( )

3 3 3

0 0 0

1 1d d d42 3 2 42
= = =

+ − ++
∫ ∫ ∫

f x
x x x

f x f x
f x

 ( )
( )

3

0

1 d
2 2

=
+∫

f x
x

f x
. 

( )
( ) ( ) ( )

3 3 3
3

0
0 0 0

2 21 1 2 1 1 3d 1 d d
2 2 2 2 2 2 2

 + −
= = − = − = −  + + + 
∫ ∫ ∫

f x
x x x x I

f x f x f x
 

3 3 32
2 2 4

⇒ = − ⇒ = ⇒ =I I I I . 

Vậy 3
4

=I . 

Câu 17:  [Mức độ 1] Cho hàm số ( )f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )f x  và trục Ox  được tính theo công thức nào 

sau đây? 



A. ( )
2

1

df x x
−
∫ . B. ( )

2

1
3

df x x∫ . 

C. ( ) ( )
1

23

11
3

d df x x f x x
−

−∫ ∫ . D. ( ) ( )
1

23

11
3

d df x x f x x
−

− +∫ ∫ . 

Lời giải 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )f x  và trục Ox  được tính theo công thức 

( ) ( ) ( )
1

2 23

11 1
3

d d df x x f x x f x x
− −

= − +∫ ∫ ∫ . 

Câu 18:  [Mức độ 2] Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( ) ( )( )( )21 2 1f x x x x= − − +  

và trục Ox . 

A. 11
20

. B. 1
20

. C. 19
20

. D. 117
20

. 

Lời giải 

 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ( )f x  và trục Ox  là 

( )( )( )21 2 1 0x x x− − + = . 

Phương trình nêu trên có tập nghiệm là { }1;2  và ( ) [ ]0, 1;2f x x≥ ∀ ∈ . 

Do đó, diện tích mà ta cần tính là 

( )( )( )
2

2

1

1 2 1 dS x x x x= − − +∫ ( )( )( )
2

2

1

111 2 1 d
20

x x x x = − − + = ∫ . 

Câu 19:  [Mức độ 2] Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi parabol 
2 3

2 2
x xy    và đường 

thẳng 1.y x   Ta có 
A. 3

2
S   B. 11.

2
S   C. 3 .

4
S   D. 9 .

4
S   

Lời giải 

 



Phương trình hoành độ giao điểm của hai 
đường đã cho là 

2

2

3 1
2 2

1 0
2 2

2
.

1

x x x

x x

x
x

  

   

 
  

 

 
Cách 1. (Dựa vào đồ thị) 

Ta có 
1 12 2 3 2

2 2

13 91 d 1 d .
22 2 2 2 6 4 4

x x x x x xS x x x x
 

                                        
 

Cách 2. (Không vẽ đồ thị) 

Ta có 
1 12 2 3 2

2 2

13 9 91 d 1 d .
22 2 2 2 6 4 4 4

x x x x x xS x x x x
 

                                        
 

Câu 20:  [Mức độ 4] Hình vẽ dưới đây là một mảnh vườn hình Elip có bốn đỉnh là , , , ;I J K L

,ABCD EFGH  là các hình chữ nhật; 10m, = 6mIJ KL , 5m, 3mAB EH  . Biết rằng kinh 
phí trồng hoa là 50000  đồng/ 2m , hãy tính số tiền (làm tròn đến hàng đơn vị) dùng để trồng hoa 
trên phần gạch sọc. 

 

A. 2869834  đồng. B. 1434917  đồng. 
C. 2119834  đồng. D. 684917  đồng. 

Lời giải 

 

Gọi Elip đã cho là  E . 



Dựng hệ trục Oxy  như hình vẽ, khi đó  E  có phương trình là 
2 2

1.
25 9
x y

   

Suy ra 

+ Phần phía trên trục Ox  của  E  có phương trình là 23 25
5

y x  . 

+ Phần phía bên phải trục Oy  của  E  có phương trình là 25 9 .
3

x y   

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi  , ,E AD BC  là 

2,5
2 2

1
0

3 12 25 25 3 15 34 25 d 5 m .
5 5 12 8 2

S x x 


                    
  

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi  , ,E EF GH  là 

1,5
2 2

2
0

5 20 9 9 3 15 34 9 dy 5 m .
3 3 12 8 2

S y 


                    
  

Diện tích phần đất trồng hoa (phần gạch sọc) là 

2
1 2

15 32. 5 15m .
2PQRSS S S S 

          
 

Vậy số tiền dùng để trồng hoa là: .50000S  đồng, làm tròn đến hàng đơn vị là 2119834  đồng. 

Câu 21:  [Mức độ 2] Một quần thể virut Corona P  đang thay đổi với tốc độ ( ) 5000
1 0,2

′ =
+

P t
t

, trong đó 

t  là thời gian tính bằng giờ. Quần thể virut Corona P  ban đầu (khi 0t = ) có số lượng là 1000  
con. Số lượng virut Corona sau 3  giờ gần với số nào sau đây nhất? 
A. 16000 . B. 21750 . C. 12750 . D. 11750 . 

Lời giải 

Ta có 

( ) ( ) ( ) ( )5000 1d d 5000. ln 1 0,2 25000.ln 1 0,2
1 0,2 0,2

′= = = + + = + +
+∫ ∫P t P t t t t C t C

t
. 

( )0 1000=P 1000⇔ =C . 

Vậy biểu thức tính số lượng virut Corona với thời gian t  bất kỳ là 

( ) ( )25000.ln 1 0,2 1000= + +P t t . 

Với 3t =  giờ ta có ( ) ( )3 25000.ln 1 0,2.3 1000 12750,09= + + ≈P . 

Vậy số lượng virut khi 3t = giờ khoảng 12750  con. 



Câu 22:  [Mức độ 2] Cho hình ( )H  giới hạn bởi đồ thị hàm số 
2y
x

= , trục hoành, các đường thẳng 

1, 2x x= = . Biết rằng khối tròn xoay do ( )H  quay quanh trục Ox  tạo ra có thể tích là ln aπ . 

Giá trị của a  là 
A. 6 . B. 2 . C. 4 . D. 8 . 

Lời giải 

Thể tích khối tròn xoay nêu trên là ( )
2

22
1

1

2d d 2 ln 2 ln 2 ln 4
b

a

V f x x x x
x

π π π π π= = = = =∫ ∫ . 

Vậy 4a = . 

Câu 23:  [Mức độ 3] Cho hình ( )H  giới hạn bởi đồ thị hàm số siny x= , cosy x= , các đường thẳng 

0,
4

x x π
= = . Biết rằng khối tròn xoay do ( )H  quay quanh trục Ox  tạo ra có thể tích là 

a
π , hỏi 

rằng có bao nhiêu số nguyên nằm trong khoảng ( );10a ? 

A. 6 . B. 7 . C. 8 . D. 9 . 
Lời giải 

Do trên đoạn 0;
4
π 

  
 ta có cos sinx x≥  nên thể tích của khối đã nêu là 

4
2 2 4

0
0

cos d sin d cos2 d sin 2
2 2

b b

a a

V x x x x x x x

π
ππ ππ π π= − = = =∫ ∫ ∫  

Trong khoảng ( )2;10  có 7  số nguyên. 

Câu 24:  [ Mức độ 1] Cho hình thang cong giới hạn bởi đồ thị hàm số y x= , trục hoành, các đường 
thẳng 1x =  và 4x = . Thể tích của khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình thang cong trên 
quanh trục Ox  bằng 

A. 
4

1

dx x∫ . B. 
4

1

dx xπ ∫ . C. 
4

1

dx xπ ∫ . D. 
4

2

1

dπ ∫ x x . 

Lời giải 

Công thức tính thể tích khối tròn xoay quay quanh trục Ox  là ( )
4

2

1

d d
b

a

V f x x x xπ π= =∫ ∫ . 

Câu 25:  [Mức độ 4] Cho ,a b  là hai số thực dương. Gọi ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi parabol 2y ax=  

và đường thẳng y bx= − . Quay ( )H  quanh trục hoành thu được khối có thể tích là 1V , quay 

( )H  quanh trục tung thu được khối có thể tích là 2V . Tìm b  sao cho 1 2V V= . 

A. 13A = . B. 19A = . C. 21A = . D. 29A = . 
Lời giải 



 

Phương trình hoành độ giao điểm của parabol và đường thẳng đã cho là 2ax bx= − . 

Do 2ax bx= − ⇔
0x

bx
a

=

 = −


 nên các giao điểm là O  và 
2

;b bM
a a

 
− 
 

 

(Tham khảo hình vẽ kèm theo) 
Đến đây ta có: 

+ ( )
0

2
1 d

b
a

V bx xπ
−

= −∫ ( )
0

22 d
b
a

ax xπ
−

− ∫
0 03 5

2 2. .
3 5b b

a a

x xb aπ π
− −

= −
5

3

2
15

b
a
π

=  (đơn vị thể tích). 

+ 

2 2
2 2

2
0 0

d d

b b
a ay yV y y

a b
π π

   = − − −       
∫ ∫

2 2

2 3

2
0 02 3

b b
a ay y

a b
π π= −  

4

36
b
a

π
=  (đơn vị thể tích) 

Do vậy 1 2V V= 5 4

3 3

2 5 .
15 6 4
π π

⇔ = ⇔ =
b b b
a a

 

Câu 26:  [Mức độ 2] Vận tốc (tính bằng m
s

) của một hạt chuyển động theo một đường được xác định bởi 

công thức ( ) 3 28 17 10= − + −v t t t t , trong đó t được tính bằng giây. 

Tổng quãng đường mà hạt đi được trong khoảng thời gian 1 5t≤ ≤  là bao nhiêu? 

A. 32 m
3

. B. 71 m
3

. C. 38 m
3

. D. 71 m
6

. 

Lời giải 

Tổng quãng đường mà hạt đi được trong khoảng thời gian 1 5t≤ ≤  là 

( )
5 5 2 5

3 2 3 2 3 2

1 1 1 2

d 8 17 10 d 8 17 10 d 8 17 10 d= − + − = − + − + − + −∫ ∫ ∫ ∫v t t t t t t t t t t t t t t  

( ) ( )
2 5

3 2 3 2

1 2

8 17 10 d 8 17 10 d= − + − + − − + −∫ ∫t t t t t t t t  

4 3 2 4 3 22 51 8 17 1 8 17 7110 10
1 24 3 2 4 3 2 6

   = − + − − − + − =   
   

t t t t t t t t  (m). 

Câu 27:  [Mức độ 1] Biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) 34 1f x x= +  và ( )0 1F = . Tính giá trị 

của ( )1F . 



A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 
Lời giải 

Ta có: ( ) ( )3 4d 4 1 df x x x x x x C= + = + +∫ ∫ . 

Xét ( ) 4F x x x C= + +  với ( )0 1F =  ta tìm được 1C = , tức ( ) 4 1F x x x= + + . 

Vậy ( )1 3F = . 

Câu 28:  [Mức độ 3] Cho hàm số ( )f x  xác định trên { }\ 2  thỏa mãn ( ) 1
2

f x
x

′ =
−

, ( )1 2020f = , 

( )3 2021f = . Tính ( ) ( )4 0P f f= − . 
A. 4P = . B. ln 2P = . C. ln 4041P = . D. 1P = . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
( )

1

2

1 ln 2 2d d ln 2 ln 2 22
x C khi xf x x x x C x C khi xx
− + >′ = = − + =  − + <− ∫ ∫ . 

Theo giả thiết: ( )1 2020f = , ( )3 2021f =  1 1

2 2

ln1 2021 2021
ln1 2020 2020

C C
C C

+ = = 
⇒ ⇒ + = = 

. 

( ) ( )
( )

ln 2 2021 khi 2
ln 2 2020 khi 2

− + >⇒ =  − + <
x xf x x x . 

Do đó ( ) ( )4 0P f f= −  ln 2 2021 ln 2 2020 1= + − − = . 

Câu 29:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho ( ) ( )1; 2;5 , 0;2; 1a b= − = −
 

. Nếu 4c a b= −
  

 thì c


 có 

tọa độ là 
A. ( )1;0;4 . B. ( )1;6;1 . C. ( )1; 4;6− . D. ( )1; 10;9− . 

Lời giải 

Ta có: ( )1; 2;5a = −


; ( )4 0;8; 4= −


b . 

Vậy tọa độ của vectơ 4c a b= −
   ( )1; 10;9= − . 

Câu 30:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A − , ( )3;2; 1B − . Độ dài đoạn thẳng 

AB  bằng 

A. 30 . B. 10 . C. 22 . D. 2 . 
Lời giải 

Ta có: ( )5;1; 2AB = −


. 

( )22 25 1 2 30AB AB= = + + − =


. 

Câu 31:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho ( )2; 3;4u = −


, ( )3; 2;2v = − −


 khi đó .u v   bằng 

A. 20 . B. 8 . C. 46 . D. 2 2 . 
Lời giải 



Ta có: ( ) ( ) ( ). 2. 3 3 . 2 4.2 8u v = − + − − + =
 

. 

Câu 32:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho ( )1;0;6A , ( )0;2; 1−B , ( )1;4;0C . Bán kính mặt cầu 

( )S  có tâm ( )2;2; 1−I  và tiếp xúc với mặt phẳng ( )ABC  bằng 

A. 
8 3

3
. B. 

8 77
77

. C. 
16 77

77
. D. 

16 3
3

. 

Lời giải 

Ta có ( )1;2; 7AB = − −


, ( )0;4; 6AC = −


 nên ( ), 16; 6; 4AB AC  = − − 
 

. 

,AB AC  
 

 là vectơ pháp tuyến của ( )ABC , vì thế ( )8; 3; 2n = − −


 cũng là vectơ pháp tuyến 

của ( )ABC . 

Phương trình của mặt phẳng ( )ABC  là: 

( ) ( )8 1 3 2 6 0 8 -3 - 2 4 0x y z x y z− − − − = ⇔ + = . 

Gọi r  là bán kính của ( )S , ta có ( )S  tiếp xúc với ( )ABC ⇔ ( )( ),r d I ABC= . 

Vậy 
( ) ( ) ( )

( ) ( )2 22

8. 2 3. 2 2. 1 4 16 77
778 3 2

r
− − − +

= =
+ − + −

. 

Câu 33:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 1 4S x y z+ + − + − = . Tìm tọa 

độ tâm I  và bán kính R  của mặt cầu ( )S . 

A. ( )1;2;1−I  và 2R = . B. ( )1; 2; 1− −I  và 2R = . 

C. ( )1;2;1−I  và 4R = . D. ( )1; 2; 1− −I  và 4R = . 

Lời giải 

Dựa vào phương trình của ( )S  ta thấy tọa độ tâm ( )1;2;1−I  và 2R = . 

Câu 34:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( 2;1;0)A − , (2; 1;2)B − . Phương trình mặt cầu 

( )S  có tâm B  và đi qua A  là 

A. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + + + − = . B. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + + + − = . 

C. ( ) ( )2 2 22 1 24x y z+ + − + = . D. ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + − + − = . 

Lời giải 

Ta có (4; 2;2)= −AB


 nên 24AB = . 

Vì ( )S  có tâm B  và đi qua điểm A  nên bán kính của ( )S  là =R AB . 

Do đó ( )S  có phương trình là ( ) ( )2 2 22 1 ( 2) 24x y z− + + + − = . 



Câu 35:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( 2;1;0)A − , (2; 1;4)B − . Phương trình mặt cầu 

( )S  có đường kính AB  là 

A. 2 2 2( 2) 3 . x y z+ + − =  B. 2 2 2( 2) 3 .x y z+ + + =  

C. 2 2 2( 2) 9.x y z+ + − =  D. 2 2 2( 2) 9 .x y z+ + + =  
Lời giải 

Do ( )S  có đường kính AB  nên nó nhận trung điểm I  của AB  làm tâm và 
2

AB  làm bán kính. 

Ta có: 

+ (4; 2;4)AB = −


6⇒ =AB . 

+ (0;0;2)I . 

Vậy ( )S  có phương trình là 2 2 2( 2) 9x y z+ + − = . 

Câu 36:  [Mức độ 2] Thể tích khối cầu ngoại tiếp tứ diện đều ABCD  cạnh a  là 

A. 
3 6
8

aV π
= . B. 

3 6
4

aV π
= . C. 

3 3
8

aV π
= . D. 

2 6
8

aV π
= . 

Lời giải 

 
Gọi H  là tâm đường tròn ngoại tiếp ABC∆ . 
Vì ABCD  là tứ diện đều nên DH  là trục của đường tròn ngoại tiếp ABC∆ . 
Mặt phẳng trung trực của cạnh AD  cắt DH  tại I  suy ra ID  là bán kính của mặt cầu ngoại tiếp 
tứ diện ABCD . 
Gọi M  là trung điểm cạnh AD  ta có ∆ ∆DMI DHA∽  

DM DI
DH DA

⇒ = . 

2 2 2

2 2 2
2

6
2 42.

2
3

DA AD a aID
DH AD AH aa

⇒ = = = =
−  −  

 

. 

Vậy thể tích của khối cầu ngoại tiếp tứ diện .A BCD  là 
3 3

34 4 6 6. . .
3 3 4 8

a aV ID ππ π
 

= = =  
   

Câu 37:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm thuộc trục Ox  và đi qua hai 

điểm ( )1;2; 1A −  và ( )2;1;3B . Phương trình của ( )S  là 



A. ( )2 2 24 14.x y z− + + =  B. ( )2 2 24 14.x y z+ + + =  

C. 2 2 2( 4) 14.x y z+ − + =  D. 2 2 2( 4) 14.x y z+ + − =  
Lời giải 

Gọi ( );0;0I a  thuộc trục Ox  là tâm của ( )S . 

Ta có: ( )22 2 2 2 2 2 21 2 ( 1) (2 ) 1 3 4.IA IB IA IB a a a= ⇔ = ⇔ − + + − = − + + ⇔ =  

Suy ra ( )4;0;0I  và 2 14IA = . 

Vậy phương trình của ( )S  là ( )2 2 24 14.x y z− + + =  

Câu 38:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )1; 2;3I −  và tiếp xúc với mặt 

phẳng ( ) : 2 2 3 0P x y z− + + = . Phương trình của ( )S  là 

A. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 16.x y z− + + + − =  B. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 9.x y z− + + + − =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 16.x y z+ + − + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 4.x y z− + + + − =  

Lời giải 

Ta có ( )( )
2 2 2

2.1 2.( 2) 3 3 12, 4
32 ( 2) 1

d I P
− − + +

= = =
+ − +

. 

( )S  tiếp xúc với ( )P ( )( ),d I P⇔  bằng bán kính của ( )S . 

Vậy phương trình của ( )S  là ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 16.x y z− + + + − =  

Câu 39:  [Mức độ 4] Trong không gian Oxyz  cho ( );0;0A a , ( )0; ;0B b , ( )0;0;C c ,

( )2 2 2 2 2 2; ;D a a b c b a c c a b+ + + +  ( 0a > , 0b > , 0c > ). Diện tích tam giác ABC  bằng 

3 .
2

 Tìm khoảng cách từ B  đến mặt phẳng ( )ACD  khi .A BCDV  đạt giá trị lớn nhất. 

A. 
6

2
. B. 3 . C. 2 . D. 

2
2

. 

Lời giải 

, , ( )2 2 2 2 2 2; ;AD a b c b a c c a b= + + +


. 

( )
0 0

, ; ; ; ;
0 0
b a a b

AB AC bc ac ab
c c a a

 − −   = =   − − 

 

. 

Vì diện tích tam giác ABC  bằng 
3

2
 nên: 

3
2ABCS∆ =

1 3,
2 2

AB AC ⇔ = 
 

2 2 21 3( ) ( ) ( )
2 2

ab bc ac⇔ + + = . 

( ; ;0)AB a b= −


( ;0; )AC a c= −




2 2 2( ) ( ) ( ) 3ab bc ac⇔ + + = . 

Thể tích của tứ diện ABCD  là: 

2 2 2 2 2 21 1, .
6 6ABCDV AB AC AD abc b c abc a c abc a b = = + + + + + 
  

 

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 21
6

bc a b a c ac a b b c ab a c b c= + + + + +  

Áp dụng bất đẳng thức Bunhiacopxki: 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2( )bc a b a c ac a b b c ab a c b c+ + + + +  

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2[( ) ( ) ( ) ]( )bc ac ab a b a c a b b c a c b c≤ + + + + + + +  

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2( ) 2[( ) ( ) ( ) ]bc a b a c ac a b b c ab a c b c bc ac ab⇔ + + + + + ≤ + +  

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2( ) 2.3bc a b a c ac a b b c ab a c b c⇔ + + + + + ≤  

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2( ) 18bc a b a c ac a b b c ab a c b c⇔ + + + + + ≤  

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 3 2bc a b a c ac a b b c ab a c b c⇔ + + + + + ≤  

.
3 2

6A BCDV ≤  hay .
2

2A BCDV ≤ . 

nên .
2max

2A BCDV = . Dấu " "= xảy ra khi và chỉ khi 1a b c= = = . 

Ta có: ( ) ( )1;0;1 , 2; 2; 2AC AD= − =
 

. 

Nên: ( )0 1 1 1 1 0
, ; ; 2;2 2; 2

2 2 2 2 2 2
AC AD

 − − 
  = = − −    

 

 

. 

Do đó: 1 1, 12 3
2 2ACDS AC AD∆
 = = = 
 

. 

Vậy .

23.3 62( , ( ))
23

A BCD

ACD

Vd B ACD
S∆

= = = . 

Câu 40:  [Mức độ 3] Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;3 ;F(0;1;0)E  và mặt phẳng 

( ) : 1 0.P x y z+ + − =  Gọi ( ; ; ) ( )M a b c P∈  sao cho 2 3ME MF−
 

 đạt giá trị nhỏ nhất. Tính 

3a 2 .T b c= + +  
A. 4.  B. 3.  C. 6.  D. 1.  

Lời giải 
Gọi ( ; ; )I m n p  là điểm thỏa mãn: 2 3 0.IE IF− =

  

 

Ta có (1 ;1 ;3 ); ( ;1 ; ).IE m n p IF m n p= − − − = − − −
 

 



2(1 ) 3 0 2
2 3 0 2(1 ) 3(1 ) 0 1 ( 2;1; 6).

2(3 ) 3 0 6

m m m
IE IF n n n I

p p p

− + = = − 
 − = ⇔ − − − = ⇔ = ⇒ − − 
 − + = = − 

  

 

Ta có 2 3 2( ) 3( ) .ME MF MI IE MI IF IM MI− = + − + = =
      

 

2 3ME MF−
 

 đạt giá trị nhỏ nhất, ( )M P∈ MI⇔  nhỏ nhất, ( )M P∈ M⇔ là hình chiếu 

vuông góc của I trên ( ).P  
Khi đó: 

( )2 ;1 ; 6= − − − − −


MI a b c  cùng phương với vectơ pháp tuyến của ( )P là (1;1;1)n =


; ( )M P∈  

Tọa độ M là nghiệm của hệ 

2
33
117 3a 2 6.
3

1 0 10
3

a
a b
b c b T b c
a b c

c

 =
− = − 

 − = ⇔ = ⇒ = + + = 
 + + − = − =  

Câu 41:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (1;2;5), (3;0; 1)A B − . Mặt phẳng trung trực 
của đoạn thẳng AB  có phương trình là 
A. 3 6 0x y z+ − + = . B. 3 5 0x y z− − + = . C. 3 1 0x y z− − + = . D. 2 2 10 0x y z+ + + = . 

Lời giải 

Gọi M là trung điểm AB  thì ( )2;1;2M , ( )2; 2; 6AB = − −


 . 

Mặt phẳng trung trực của đoạn AB  đi qua M  nhận AB


 làm vectơ pháp tuyến, do đó nó có 
phương trình là 

( ) ( ) ( )2 2 2 1 6 2 0 3 5 0.x y z x y z− − − − − = ⇔ − − + =  

Câu 42:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2;4A −  và song song với mặt 

phẳng ( ) : 4 5 0P x y z+ − + =  có phương trình là 

A. 4 5 0x y z+ + − = . B. 4 2 0x y z+ + − = . 
C. 4 0x y z+ − = . D. 4 6 0x y z+ − + = . 

Lời giải 

Gọi mặt phẳng cần tìm là mặt phẳng ( )Q . 

Mặt phẳng ( )P có một vectơ pháp tuyến là ( )4;1; 1n = −


. 

Vì ( )Q // ( )P  nên ( )4;1; 1n = −


cũng là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )Q . 

Mặt phẳng ( )Q  đi qua điểm ( )1;2;4A − , có vectơ pháp tuyến ( )4;1; 1n = −


 nên nó có phương 

trình là ( ) ( ) ( )4 1 1. 2 1. 4 0x y z+ + − − − = ⇔ 4 6 0x y z+ − + = . 



Câu 43:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , gọi ( )P  là mặt phẳng đi qua điểm ( )4;1;2M − , đồng thời 

vuông góc với hai mặt phẳng ( ) : 3 4 0Q x y z− + − =  và ( ) : 2 3 1 0R x y z− + + = . Phương trình 

của ( )P  là 

A. 8 5 23 0x y z− + + = . B. 4 5 25 0x y z+ − + = . 
C. 8 5 41 0x y z+ − + = . D. 8 5 43 0x y z− − − = . 

Lời giải 

Ta có: ( ) ( )1; 3;1Qn = −


 là một vectơ pháp tuyến của ( )Q . 

( ) ( )2; 1;3Rn = −


 là một vectơ pháp tuyến của ( )R . 

Vì ( )P ⊥ ( )Q  nên ( ) ( )P Qn n⊥
 

, 

( )P ⊥ ( )R  nên ( ) ( )P Rn n⊥
 

. 

⇒
( ) ( ) ( ) ( ), 8; 1;5P Q Rn n n = = − − 
    một vectơ pháp tuyến của ( )P . 

( )P  đi qua điểm ( )4;1;2M − có vectơ pháp tuyến là ( ) ( )8; 1;5Pn = − −


 nên nó có phương trình là 

( ) ( ) ( )8 4 1 5 2 0x y z− + − − + − = ⇔ 8 5 41 0x y z− − + − = ⇔ 8 5 41 0x y z+ − + = . 

Câu 44:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S : ( ) ( ) ( )2 2 21 2 1 9x y z+ + − + − = . Mặt 

phẳng ( )P  tiếp xúc với ( )S  tại điểm ( )1;3; 1A − có phương trình là 

A. 2 2 7 0x y z+ − − = . B. 2 2 7 0x y z+ + − = . 
C. 2 10 0x y z− + + = . D. 2 2 2 0x y z+ − + = . 

Lời giải 

( )S  có tâm ( )1;2;1I − , bán kính 3R = . 

Dễ thấy ( )A S∈ . 

Vì ( )P  tiếp xúc với ( )S  tại A  nên ( )2;1; 2IA = −


 là một vectơ pháp tuyến của ( )P . 

Ta có ( )P  đi qua ( )1;3; 1A −  nhận ( )2;1; 2IA = −


 làm vectơ pháp tuyến nên ( )P  có phương 

trình là ( ) ( ) ( )2 1 1. 3 2 1 0x y z− + − − + = ⇔ 2 2 7 0x y z+ − − = . 

Câu 45:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ):2 2 1 0P x y z− + + =  và hai điểm

( ) ( )1;0; 2 , 1; 1;3A B− − − . Mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm ,A B  và vuông góc với ( )P  có 

phương trình dạng 5 0ax by cz− + + = . Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. 21a b c+ + = . B. 7a b c+ + = . C. 21a b c+ + =− . D. 7a b c+ + =− . 

Lời giải 

Ta có ( )2; 1;5AB − −


, ( )P  nhận ( ) ( )2; 1;2Pn = −


 làm vectơ pháp tuyến. 



Do ( )Q  qua ,A B  và vuông góc với ( )P  nên ( )Q  nhận ( ) ( ), 3;14;4  = 
 

PAB n  làm vectơ pháp 

tuyến, tức ( )Q  có phương trình là ( ) ( )3 1 14 4 2 0 3 14 4 5 0x y z x y z− + + + = ⇔ + + + = . 

3, 14, 4a b c⇒ = =− = . 

Vậy 7a b c+ + =− . 

Câu 46:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( ) ( )0;1;2 , 2; 2;1A B − , ( )2;1;0C − . Khi đó 

mặt phẳng ( )ABC  có phương trình là 

A. 1 0x y z+ − + = . B. 6 6 0x y z+ − − = . 
C. 6 0x y z− + + = . D. 3 0x y z+ − − = . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )2; 3; 1 , 2;0; 2= − − = − −
 

AB AC ; Vì ( ), 6;6; 6  = − 
 

AB AC nên một vectơ pháp tuyến của ( )ABC  

là ( )1;1; 1= −


n . 

Ta có ( )ABC  qua ( )0;1;2A  và nhận ( )1;1; 1= −


n  làm vectơ pháp tuyến nên ( )ABC  có phương 

trình là ( ) ( ) ( )1 0 1 1 1 2 0 1 0x y z x y z− + − − − = ⇔ + − + = . 

Câu 47:  [Mức độ 3] Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )Q  song song mặt phẳng 

( ) : 2 2 17 0P x y z− + + = . Biết mặt phẳng ( )Q  cắt mặt cầu ( ) ( ) ( )2 22: 2 1 25S x y z+ − + + =  

theo giao tuyến là một đường tròn có bán kính 3.r =  Khi đó mặt phẳng ( )Q  có phương trình là 

A. 2 2 7 0x y z− + − = . B. 2 2 17 0x y z− + − = . 
C. 2 2 17 0x y z− + + = . D. 2 7 0x y z− + − = . 

Lời giải 

 
Vì ( ) ( )//Q P  nên phương trình mặt phẳng ( )Q  có dạng: 2 2 0x y z D− + + =  ( )17D ≠ . 

Mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;2; 1I − , bán kính 5R = . 

Trên hình vẽ, ta có tam giác IHA∆  vuông tại H ⇒ 2 2 2IH r R+ =  

⇔ ( )( ) 2 22
,d I Q r R  + =  ⇔ ( )( ) ( )( )2 2 2 2, , 5 3 4d I Q R r d I Q= − ⇒ = − =  



⇒
( )22 2

2.0 2.2 1
4

2 2 1

D− − +
=

+ − +
⇔ 5 12D − = ⇔ 5 12

5 12
D
D
− =

 − = −
⇔ 17

7
D
D
=

 = −
 (loại 17D = ). 

Vậy phương trình mặt phẳng ( )Q  là: 2 2 7 0x y z− + − = . 

Câu 48:  [Mức độ 1] Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 0yα =  trùng với mặt phẳng nào dưới đây? 

A. ( )Oxy . B. ( )Oyz . C. ( )Oxz . D. 0x y− = . 

Lời giải 
Mặt phẳng ( ) : 0yα =  có vectơ pháp tuyến ( )0;1;0n =



và đi qua gốc tọa độ nên nó trùng với mặt phẳng 

( )Oxz . 

Câu 49:  [Mức độ 2] Trong không gian Oxyz , cho bốn điểm ( )1;0;0A , ( )0;2;0B , ( )0;0;4C , ( )0;0;3M

. Tính khoảng cách từ M  đến mặt phẳng ( )ABC . 

A. 
4 21

21
. B. 2

21
. C. 1

21
. D. 

3 21
21

. 

Lời giải 

Phương trình mặt phẳng ( ) :ABC 1 4 2 4 0
1 2 4
x y z x y z+ + = ⇔ + + − =  

Khi đó: ( )( )
2 2 2

0 0 3 4 1,
214 2 1

d M ABC
+ + −

= =
+ +

. 

Câu 50:  [Mức độ 4] Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 0P z =  và hai điểm ( )2; 1;0A − , 

( )4;3; 2B − . Gọi ( ) ( ); ;M a b c P∈  sao cho MA MB=  và góc AMB  có số đo lớn nhất. Khi đó 

đẳng thức nào sau đây đúng? 

A. 0c > . B. 2 6a b+ = − . C. 0a b+ = . D. 
23
5

a b+ = . 

Lời giải 

Vì MA MB=  nên M  thuộc mặt phẳng trung trực ( )Q  của đoạn thẳng AB . 

Ta có ( )Q  đi qua trung điểm (3;1; 1)I −  của AB  và có véctơ pháp tuyến là (2;4; 2)AB = −


 nên 
( )Q  có phương trình là 

2( 3) 4( 1) 2( 1) 0 2 6 0.x y z x y z− + − − + = ⇔ + − − =  
Vì ( )M P∈  và ( )M Q∈  nên M  thuộc giao tuyến ∆  của ( )P  và ( )Q . 

( )P  có véctơ pháp tuyến ( ) (0;0;1)=


Pn , ( )Q  có véctơ pháp tuyến ( ) (1;2; 1)= −


Qn . Khi đó ∆  có 

véctơ chỉ phương ( ) ( )[ , ] ( 2;1;0)= = −
  

P Qu n n . 

Chọn (2;2;0)N  là một điểm chung của ( )P  và ( )Q . ∆  đi qua N  nên có phương trình 

2 2
2 ( )
0

x t
y t t
z

= −
 = + ∈
 =

 . 



Vì M ∈∆  nên (2 2 ;2 ;0)M t t= − + . Theo định lý cosin trong tam giác MAB , ta có 



2 2 2 2 2 2

2 2
2cos 1 .

2 2 2
MA MB AB MA AB ABAMB

MA MB MA MA
+ − −

= = = −
⋅

 

Vì AB  không đổi nên từ biểu thức trên ta có AMB  lớn nhất ⇔  cos AMB  nhỏ nhất ⇔  2MA  
nhỏ nhất. 

Ta có ( ) ( )
2

2 22 2 3 36 362 3 5 6 9 5
5 5 5

MA t t t t t = + + = + + = + + ≥ 
 

 

Đẳng thức xảy ra 3
5

t⇔ = − , khi đó 
16 ; ;
5

7 0
5

M  
 
 

. 

Vậy 
23
5

a b+ = . 

 



ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 

MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 06 

Câu 1: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 4 2f x x x= +  là 

A. 5 31 1
5 3

x x C+ + . B. 34 2x x+ . C. 34 2x x C+ + . D. 5 3x x C+ + . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) 3 5sinf x x′ = −  và ( )0 10f = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( ) 3 5cos 15f x x x= − + . B. ( ) 3 5cos 5f x x x= − + . 

C. ( ) 3 5cos 2f x x x= + + . D. ( ) 3 5cos 5f x x x= + + . 

Câu 3: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 7xf x =  là 

A. 
17
1

x

C
x

+

+
+

. B. 1.7xx C− + . C. 7 .lnx x C+ . D. 7
ln 7

x

C+ . 

Câu 4: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( ) 1
2 3

f x
x

=
+

. 

A. ln 2 3x C+ + . B. 1 ln 2 3
2

x C+ + . C. 2

1
3

C
x x

+
+

. D. 
( )2

2
2 3

C
x
−

+
+

. 

Câu 5: Cho ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( ) 4
3

15f x x
x

= +  thỏa mãn ( )1 0F = . Tìm ( )F x . 

A. ( ) 5
2

3 1
2 2

F x x
x

= − + .  B. ( ) 5
2

3 2F x x
x

= − + . 

C. ( ) 5
2

1 1
2 2

F x x
x

= − − .  D. ( ) 5
2

1 3
2 2

F x x
x

= + − . 

Câu 6: ( )103 21 dx x x+∫  bằng 

A. ( )9310 1x C+ + . B. ( )1131 1
33

x C+ + . C. ( )1131 1
11

x C+ + . D. ( )931 1
10

x C+ + . 

Câu 7: 10sin .cos dx x x∫  bằng 

A. 111 sin .cos
11

x x C− + . B. 111 sin .cos
11

x x C+ . 

C. 910sin .cosx x C+ . D. 111 sin
11

x C+ . 

Câu 8: Biết ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( )
tan

2

e
cos

x

f x
x

=  thỏa mãn e
4

F π  = 
 

. Tìm ( )F x . 

A. ( ) tane 1xF x = − . B. ( ) tane exF x = − . C. ( ) tane xF x = . D. ( ) tane e 1xF x = + − . 

Câu 9: ( )1 .e dxx x+∫  bằng 

A. .exx C+ . B. ( )2 .exx C+ + . C. ( )1 .exx C− + . D. 21 .e
2

xx x C + + 
 

. 

Câu 10: Họ nguyên hàm của hàm số 3( ) lnf x x x=  là 



A. 
4

41 ln
4 16

xx x C− + . B. 
4

41 ln
4 16

xx x C+ + . C. 
4

41 ln
4 12

xx x C− + . D. 41 3ln
4 4

x x C − + 
 

. 

Câu 11: Biết 
2

1

d 1 ln
3 1 2

x b
x a

=
−∫  (với ,a b∈ ) thì 2a b+  bằng 

A. 8 . B. 14 . C. 10 . D. 12 . 

Câu 12: Cho ( )
2

0

d 5f x x

π

=∫ . Tính ( )( )
2

0

2sin dI f x x x

π

= +∫  

A. 5I π= + . B. 5 2I π= + . C. 3I = . D. 7I = . 

Câu 13: Biết ( )
1

2

0

3 1 dI x x= +∫ . Khẳng định nào sau đây sai? 

A. 2I = . B. ( )3 1
0

I x x= + . C. ( )
2

2

1

3 1 dI x x= +∫ . D. ( )
1

2

0

3 1 dI u u= +∫ . 

Câu 14: Cho hai hàm số ( )f x , ( )g x  liên tục trên [ ];a b . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 

B. ( ) ( )
0

d 2 d
a a

a

f x x f x x
−

=∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= +∫  với ( ) ( )dF x f x x= ∫ . 

D. Nếu ( ) 0f x ≥  [ ];x a b∀ ∈  thì ( )d 0
b

a

f x x ≥∫ . 

Câu 15: Nếu đổi biến tant x=  thì tích phân 
4

tan
2

0

1e . d
cos

xI x
x

π

= ∫  trở thành 

A. ( )
1

2

0

e 1 dtI t t= +∫ . B. 
1

0

e dtI t= ∫ . C. 
1

0

e dtI t= −∫ . D. ( )
1

2

0

e 1 dtI t t= − +∫ . 

Câu 16: Cho ( )
6

0

d 12f x x =∫ . Tính ( )
2

0

3 dI f x x= ∫ . 

A. 6I = . B. 36I = . C. 2I = . D. 4I = . 

Câu 17: Biết 
3

0

d
1

x ax
bx

=
+∫  với ,a b∈  và a

b
 là phân số tối giản. Tính 2 2S a b= +  

A. 73S = . B. 71S = . C. 65S = . D. 68S = . 

Câu 18: Biết 
1

2

1

4 d 3ax x c
b
π

−

− = +∫ , với , ,a b c∈  và a
b

 là phân số tối giản. Tính T a b c= + +  

A. 9T = . B. 8T = . C. 7T = . D. 6T = . 



Câu 19: Biết ( )
2

0

2 1 cos dx x x a b

π

π+ = −∫ , với ,a b∈ . Tính T a b= + . 

A. 5T = . B. 4T = . C. 3T = . D. 2T = . 

Câu 20: Biết 
2

1

ln d ln2x. x a b= −∫ , với a,b∈ . Tính tổng T a b= +  

A. 4T = . B. 3T = . C. 6T = . D. 5T = . 

Câu 21: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho vectơ 2 3a i j k= − +
   

. Vectơ a


 có tọa độ là 
A. ( )2;3;1− . B. ( )3; 2;1− . C. ( )1;2; 3− − . D. ( )1; 2;3− . 

Câu 22: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm (1;2;3)M . Gọi H  là hình chiếu vuông góc 
của M  trên trục Ox , khi đó H  có tọa độ là 
A. ( )1;2;0 . B. ( )1;0;0 . C. ( )0;0;1 . D. ( )0;1;0 . 

Câu 23: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( ); ; , ; ;A x y z B x y z′ ′ ′ . Trong các 

khẳng định sau, khẳng định đúng là: 

A. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= + + +


. B. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. 

C. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. D. ( ) ( ) ( )( )2 2 2; ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. 

Câu 24: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )0;2; 1A −  và vectơ ( )3;0;2u =


. Tìm tọa 

độ điểm B  sao cho AB u=
 

 
A. ( )3;2; 3B − − . B. ( )3;2;1B . C. ( )3;4;1B = . D. ( )3;2;1B = − . 

Câu 25: Trong hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2;1;3A − . Tìm tọa độ điểm A đối xứng với A  qua Oy . 

A. ( )2;1; 3A′ − . B. ( )2; 1;3A′ − − . C. ( )2;0; 3A′ − . D. ( )2;0;3A′ − . 

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vecto ( )1;0; 2a = −


 và ( )2; 1;3b = −


. Tích có 

hướng của hai vecto a


 và b


 là một vecto có tọa độ là: 
A. ( )2;7;1 . B. ( )2;7; 1− − . C. ( )2; 7;1− . D. ( )2; 7; 1− − − . 

Câu 27: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 5 1 2 9S x y z− + − + + = . 

Xác định bán kính R của mặt cầu ( )S ? 

A. 3R = . B. 6R = . C. 9R = . D. 18R = . 

Câu 28: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , tính bán kính R  của mặt cầu ( )S  tâm ( )2;1; 1I −  và 

tiếp xúc với mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0P x y z− − + = . 

A. 9R = . B. 4R = . C. 3R = . D. 2R = . 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Viết phương trình mặt cầu có tâm I Ox∈  và đi qua hai 

điểm ( )1;2;0A , ( )3;4;2B −  

A. ( )2 2 23 20x y z+ + + = . B. ( )2 2 23 9x y z+ + + = . 

C. ( )2 2 22 16x y z+ + + = . D. ( )2 2 22 9x y z+ + + = . 



Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng ( ) : 2 3 5 0P x y z+ + − =  có một véc tơ pháp 

tuyến là 
A. ( )3, 2, 1n =


. B. ( )1, 2, 3n = −


. C. ( )1, 2, 3n = −


. D. ( )1, 2, 3n =


. 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , phương trình mặt phẳng đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )2;0; 1 , 1; 2;3 , 0;1;2A B C− − là 

A. 2 15 0x z− + = . B. 2 3 0x y z+ + − = . C. 2 3 0x z− − = . D. 2 5 0x z− − = . 

Câu 32: Trong hệ tọa độ Oxyz , phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ( ) ( )1;1; 1 , 5 ; 2 ;1A B−  

là 
A. 6 3 27 0x y+ − = .  B. 8 2 4 27 0x y z+ + − = . 
C. 8 2 4 27 0x y z+ + + = .  D. 4 2 3 0x y z+ + − = . 

Câu 33: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 3y x x= − , y x= , 2x = − , 2x =  là: 
A. 9S = (đvdt). B. 8S = (đvdt). C. 7S = (đvdt). D. 6S = (đvdt). 

Câu 34: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 2 22 ,y x x y x x= − = −  là 

A. 10
3

S = (đvdt). B. 9
8

S = (đvdt). C. 12S = (đvdt). D. 6S = (đvdt). 

Câu 35: Nếu đặt cost x=  thì tích phân 
2

7

0

sin .dI x x

π

= ∫  trở thành: 

A. ( )
0

32

1

1 dI t t= −∫ . B. ( )
1
2 32

0

1 dI t t= −∫ . C. ( )
1

32

0

1 dI t t= −∫ . D. ( )
1

32

0

1 dI t t= −∫ . 

Câu 36: Cho 
2

2
0

d
4

xI
x

=
+∫ . Nếu đặt 2 tanx t=  thì trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 

A. 2
2

44
cos

x
x

+ =  B. 2d 2(1 tan )dx t t= +  C. 
4

0

1 d
2

I t

π

= ∫  D. 
1

0

1 d
2

I t= ∫  

Câu 37: Biết ( )
2

2 3

1

53 2 ln .d ; , ,
6

e a ex x x x e a b c
b c

+ = + + ∈∫   và là phân số tối giản. Tính S a b c= + +  

A. 10S = . B. 9S = . C. 8S = . D. 7S = . 

Câu 38: Giá trị của 2
1

ln d
e x x

x∫ : 

A. 2 e
e
− . B. 2e

e
− . C. 21

e
+ . D. 1e

e
+ . 

Câu 39: Biết 
( )

1

20 2

5

4
dx ax

bx
=

+
∫  với ,a b∈  và a

b
 là phân số tối giản. Tính S a b= + . 

A. 10S = . B. 9S = . C. 8S = . D. 7S = . 
 



Câu 40: Cho 
55

16

d ln 2 ln 5 ln11
. 9

x a b c
x x

= + +
+∫ , với , ,a b c  là các số hữu tỷ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. a b c− = − . B. a b c+ = . C. 3a b c+ = . D. 3a b c− = − . 

Câu 41: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt cầu đi qua 

ba điểm ( )2;3;3M , ( )2; 1; 1N − − , ( )2; 1;3P − −  và có tâm thuộc mặt phẳng 

( ):2 3 2 0x y zα + − + = . 

A. 2 2 2 2 2 2 10 0x y z x y z+ + − + − − = . B. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + − + − − = . 

C. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + + − + + = . D. 2 2 2 2 2 2 2 0x y z x y z+ + − + − − = . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 2 3 0S x y z x y z+ + − + + − = , ( )P  là mặt phẳng 

chứa trục Ox  và cắt mặt cầu ( )S  theo một đường tròn có bán kính bằng 3r = . Mặt phẳng ( )P  

có phương trình là 
A. ( ): y 2 0P z− = . B. ( ): 2 0P y z+ = . C. ( ): 2 y 0P z− = . D. ( ): y 2 0P z+ = . 

Câu 43: Trong không gian với hệ trục tọa độ .Oxyz  Mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2; 3;1I −  và chứa trục 

Ox  có phương trình là 
A. ( ) : 3 0P y z+ = . B. ( ) : 3 0P x y+ = . C. ( ) : 3 0P y z− = . D. ( ) : 3 0P y z+ = . 

Câu 44: Cho chuyển động thẳng xác định bởi phương trình ( )4 21 3
2

s t t= +  với t  tính bằng giây, s  tính 

bằng mét. Tìm vận tốc của chuyển động tại thời điểm 4t =  (giây). 
A. ( )140 /m s . B. ( )150 /m s . C. ( )200 /m s . D. ( )0 /m s . 

Câu 45: Một vật chuyển động với phương trình vận tốc là ( ) 3 2v t t= + ( )/m s . Biết tại thời điểm 2t =  

(giây) thì vật đi được quãng đường là 10m . Hỏi tại thời điểm 30t =  (giây) vật đi được quãng 
đường bao nhiêu? 
A. 1410m . B. 1140 m . C. 300 m . D. 240 m . 

Câu 46: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên  . Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường: 

( )y f x= , 0y = , 1x = − , 4x =  (hình vẽ bên dưới). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 

A. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= − +∫ ∫ . B. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= − −∫ ∫ . 

x

y

y = f(x)

O 41-1

        



Câu 47: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên [ ]1,2− , thỏa mãn 

( ) ( ) ( )2 32 2 3 1 4f x xf x f x x+ − + − = . Giá trị tích phân ( )
2

1

dI f x x
−

= ∫  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 15 . D. 8 . 

Câu 48: Cho hàm ( )f x  liên tục trên ( )0;+∞ , thỏa mãn ( ) ( )ln 1 lnf x f x x+ − = . Tính ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. ( )2 1
3

e −
. B. 

2
e . C. 1

2
e + . D. 1

2
e − . 

Câu 49: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )2 4 5y x x C= − +  và hai tiếp tuyến của 

( )C  tại các tiếp điểm ( )1; 2A ; ( )4; 5B  là 

A. 11
4

S = ( đvdt). B. 9
4

S = ( đvdt). C. 15
4

S = ( đvdt). D. 13
4

S = ( đvdt). 

Câu 50: Cho hàm số ( ) 0,f x x≥ ∀ ∈  và liên tục trên   thỏa mãn ( ) ( ) ( )2. 2 . 1f x f x x f x′ = +  và 

( )0 0.f =  Giá trị lớn nhất của hàm số ( )f x  trên đoạn [ ]1;3  bằng 

A. 20 . B. 4 11 . C. 12 . D. 3 11 . 
---------- HẾT ---------- 

  



HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 4 2f x x x= +  là 

A. 5 31 1
5 3

x x C+ + . B. 34 2x x+ . C. 34 2x x C+ + . D. 5 3x x C+ + . 

Lời giải 

Ta có ( )4 2 5 31 1d
5 3

x x x x x C+ = + +∫ . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) 3 5sinf x x′ = −  và ( )0 10f = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( ) 3 5cos 15f x x x= − + . B. ( ) 3 5cos 5f x x x= − + . 

C. ( ) 3 5cos 2f x x x= + + . D. ( ) 3 5cos 5f x x x= + + . 

Lời giải 

Ta có ( ) 3 5sinf x x′ = − ( ) ( )3 5sin d 3 5cosf x x x x x C⇒ = − = + +∫ . 

Mặt khác ( )0 10 3.0 5cos 0 10f C= ⇒ + + = 5 10 5C C⇔ + = ⇔ = . 

Vậy ( ) 3 5cos 5f x x x= + + . 

Câu 3: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 7xf x =  là 

A. 
17
1

x

C
x

+

+
+

. B. 1.7xx C− + . C. 7 .lnx x C+ . D. 7
ln 7

x

C+ . 

Lời giải 

Ta có 77 d
ln 7

x
x x C= +∫ . 

Câu 4: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( ) 1
2 3

f x
x

=
+

. 

A. ln 2 3x C+ + . B. 1 ln 2 3
2

x C+ + . C. 
2

1
3

C
x x

+
+

. D. 
( )2

2
2 3

C
x
−

+
+

. 

Lời giải 

C1: Sử dụng công thức nguyên hàm 1 1d ln .x ax b C
ax b a

= + +
+∫  

Ta có: ( ) 1 1d ln 2 3 .
2 3 2

f x dx x x C
x

= = + +
+∫ ∫  

C2: Sử dụng vi phân: ( ) ( )1 1 1 1d d d 2 3 ln 2 3 .
2 3 2 2 3 2

f x x x x x C
x x

= = + = + +
+ +∫ ∫ ∫  

Câu 5: Cho ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( ) 4
3

15f x x
x

= +  thỏa mãn ( )1 0F = . Tìm ( )F x . 

A. ( ) 5
2

3 1
2 2

F x x
x

= − + . B. ( ) 5
2

3 2F x x
x

= − + . 

C. ( ) 5
2

1 1
2 2

F x x
x

= − − . D. ( ) 5
2

1 3
2 2

F x x
x

= + − . 

Lời giải 



Ta có: ( ) 4 5
3 2

1 15 d .
2

F x x x x C
x x

 = + = − + 
 ∫  

( ) 5
2

11 0 1 0
2.1

F C= ⇒ − + =
1
2

C⇔ = − . 

Vậy ( ) 5
2

1 1 .
2 2

F x x
x

= − −  

Câu 6: ( )103 21 dx x x+∫  bằng 

A. ( )9310 1x C+ + . B. ( )1131 1
33

x C+ + . C. ( )1131 1
11

x C+ + . D. ( )931 1
10

x C+ + . 

Lời giải 

C1: Xét ( )103 21 dI x x x= +∫ . 

Đặt 3 2 2dt1 dt 3 d d
3

t x x x x x= + ⇒ = ⇒ =  

11 11
10 1 1. dt .

3 3 11 33
t tI t C C⇒ = = + = +∫ . 

Vậy ( ) ( )113
103 2

1
1 d .

33
x

x x x C
+

+ = +∫  

C2: Sử dụng vi phân: 

( ) ( ) ( )10 103 2 3 311 d 1 d 1
3

x x x x x+ = + +∫ ∫
( ) ( )11 113 31 11 .

3 11 33
x x

C C
+ +

= + = + . 

Câu 7: 
10sin .cos dx x x∫  bằng 

A. 111 sin .cos
11

x x C− + . B. 111 sin .cos
11

x x C+ . 

C. 910sin .cosx x C+ . D. 111 sin
11

x C+ . 

Lời giải 

Ta có 10sin .cos dx x x∫ ( )10sin d sinx x= ∫ 111 sin
11

x C= + . 

Câu 8: Biết ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( )
tan

2

e
cos

x

f x
x

=  thỏa mãn e
4

F π  = 
 

. Tìm ( )F x . 

A. ( ) tane 1xF x = − . B. ( ) tane exF x = − . C. ( ) tane xF x = . D. ( ) tane e 1xF x = + − . 

Lời giải 

Cách 1: 

Theo đề bài ta có: ( )
tan

2

e d
cos

x

F x x
x

= ∫ ( )tane d tanx x= ∫ tane x C= + . 

e
4

F π  = 
 

tan
4e eC
π

⇔ + = 0C⇔ = . 



Vậy ( ) tane xF x = . 

Cách 2: 

Đặt 
2

1tan dt d
cos

t x x
x

= ⇒ =  

Khi đó ( )F x  trở thành e dt et t C= +∫  

( ) tane xF x C⇒ = + . 

e
4

F π  = 
 

tan
4e eC
π

⇔ + = 0C⇔ = . 

Vậy ( ) tane xF x = . 
Cách 3: 

( )
tan

2

e d
cos

x

F x x
x

= ∫ ( )tane dx x′= ∫ tane x C= + . 

e
4

F π  = 
 

tan
4e eC
π

⇔ + = 0C⇔ = . 

Vậy ( ) tane xF x = . 

Câu 9: [Mức độ 2] ( )1 .e dxx x+∫  bằng 

A. .exx C+ . B. ( )2 .exx C+ + . C. ( )1 .exx C− + . D. 21 .e
2

xx x C + + 
 

. 

Lời giải 

Đặt 
1

d e .dx

u x
v x
= +


=

d
ex

u x
v
=

⇒ 
=

. 

Ta có: ( )1 .e dxx x+∫ ( )1 .e e dx xx x= + − ∫ ( )1 .e ex xx C= + − + . xx e C= + . 

Cách 2. (thầy Hòa) 

( ) ( )1 .e d .e e dx x xx x x x+ = +∫ ∫ ( ).e dxx x′= ∫ .exx C= + . 

Câu 10: Họ nguyên hàm của hàm số 3( ) lnf x x x=  là 

A. 
4

41 ln
4 16

xx x C− + . B. 
4

41 ln
4 16

xx x C+ + . C. 
4

41 ln
4 12

xx x C− + . D. 41 3ln
4 4

x x C − + 
 

. 

Lời giải 

Xét 3 ln dI x x x= ∫  



Đặt 3

ln
d d
u x

v x x
=


=

4

1d d

4

u x
x

xv

 =⇒ 
 =


 

4 3 4 4

.ln d .ln
4 4 4 16
x x x xI x x x C⇒ = − = − +∫ . 

Câu 11: Biết 
2

1

d 1 ln
3 1 2

x b
x a

=
−∫  (với ,a b∈ ) thì 2a b+  bằng 

A. 8 . B. 14 . C. 10 . D. 12 . 
Lời giải 

Ta có 
2

1

2d 1 1 1 1 5ln 3 1 ln 5 ln 2 ln
13 1 3 3 3 3 2

x x
x

= − = − =
−∫  3; 5a b⇒ = = . 

Vậy 2 23 5 14.a b+ = + =  

Câu 12: Cho 
( )

2

0

d 5f x x

π

=∫
. Tính 

( )( )
2

0

2sin dI f x x x

π

= +∫
 

A. 5I π= + . B. 5 2I π= + . C. 3I = . D. 7I = . 
Lời giải 

( )( ) ( )
2 2

2
0

0 0

2sin d d 2cos 5 2 7I f x x x f x x x

π π
π

= + = − = + =∫ ∫ . 

Câu 13: Biết ( )
1

2

0

3 1 dI x x= +∫ . Khẳng định nào sau đây sai? 

A. 2I = . B. ( )3 1
0

I x x= + . C. ( )
2

2

1

3 1 dI x x= +∫ . D. ( )
1

2

0

3 1 dI u u= +∫ . 

Lời giải 

Ta có: 

( ) ( ) ( )
1 3

2 3 3

0

1 1
3 1 d 3. 1 1 0 2

0 03
xI x x x x x

 
= + = + = + = + − = 

 
∫  

Suy ra, đáp án A, B là những khẳng định đúng. 

Mặt khác, tích phân của hàm số f  từ a  đến b  có thể kí hiệu bởi ( )d
b

a

f x x∫  hay ( )d
b

a

f u u∫ . Tích 

phân đó chỉ phụ thuộc vào f  và vào các cận ;a b  mà không phụ thuộc vào biến số x  hay u . 

Do đó, đáp án D là một khẳng định đúng. 

Vậy khẳng định sai ở bài này là đáp án C, suy ra chọn đáp án C. 

Câu 14: Cho hai hàm số ( )f x , ( )g x  liên tục trên [ ];a b . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( ) ( ). d d . d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . 



B. ( ) ( )
0

d 2 d
a a

a

f x x f x x
−

=∫ ∫ . 

C. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= +∫  với ( ) ( )dF x f x x= ∫ . 

D. Nếu ( ) 0f x ≥  [ ];x a b∀ ∈  thì ( )d 0
b

a

f x x ≥∫ . 

Lời giải 

Nếu ( ) 0f x =  [ ];x a b∀ ∈  thì ( )d 0d 0
b b

b

a
a a

f x x x C= = =∫ ∫  

Nếu ( ) 0f x ≥  (dấu bằng xảy ra tại một vài điểm), gọi ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  trên 

đoạn [ ; ]a b . 

Ta có: ( ) ( ) 0F xx f′ = ≥  trên đoạn [ ; ]a b  nên ( )F x  đồng biến trên đoạn [ ; ]a b  

Mặt khác ( ) ( )a b F a F b< ⇒ <  

( ) ( ) ( )d 0
b

a

f x x F b F a⇒ = − >∫  

Vậy ( )d 0
b

a

f x x ≥∫ . 

Câu 15: Nếu đổi biến tant x=  thì tích phân 
4

tan
2

0

1e . d
cos

xI x
x

π

= ∫  trở thành 

A. ( )
1

2

0

e 1 dtI t t= +∫ . B. 
1

0

e dtI t= ∫ . C. 
1

0

e dtI t= −∫ . D. ( )
1

2

0

e 1 dtI t t= − +∫ . 

Lời giải 

Đặt tant x=
2

1d d
cos

t x
x

⇒ = . 

Đổi cận: 0 0x t= ⇒ = . 

1
4

x tπ
= ⇒ = . 

Khi đó 
1

0

e dtI t= ∫ . 

Câu 16: Cho 
( )

6

0

12df x x =∫
. Tính 

( )
2

0

3 dI f x x= ∫
. 

A. 6I = . B. 36I = . C. 2I = . D. 4I = . 
Lời giải 

Đặt 3 3d dt x t x= ⇒ = . 

Đổi cận: với 0 0x t= ⇒ =  và 2 6x t= ⇒ = . 



Do đó ( ) ( ) ( )
2 6 6

0 0 0

13
3 3
dd dtI f x x f t f x x= = =∫ ∫ ∫ . 

Vậy ( )
2

0

123 4
3

dI f x x= = =∫ . 

Câu 17: Biết 
3

0

d
1

x ax
bx

=
+∫  với ,a b∈  và a

b
 là phân số tối giản. Tính 2 2S a b= +  

A. 73S = . B. 71S = . C. 65S = . D. 68S = . 
Lời giải 

3

0

d
1

xI x
x

=
+∫  

Đặt 21 1 2 d dt x t x t t x= + ⇒ = + ⇒ =  

Đối cận: 0 1;  3 2x t x t= ⇒ = = ⇒ =  

Khi đó: ( )
22 22 3

2

1 1 1

1 8.2 d 2 1 d 2
3 3

t tI t t t t t
t

 −
= = − = − = 

 
∫ ∫

8
73.

3
a

S
b
=

⇒ ⇒ = =
 

Câu 18: Biết 
1

2

1

4 d 3ax x c
b
π

−

− = +∫ , với , ,a b c∈  và a
b

 là phân số tối giản. Tính T a b c= + +  

A. 9T = . B. 8T = . C. 7T = . D. 6T = . 
Lời giải 

Đặt 2sinx t=  d 2cos dx t t⇒ =  

Đổi cận: 

1
6

x t π−
= − ⇒ =  

1
6

x t π
= ⇒ =  

1 6
2 2

1
6

4 4 4sin 2cosx dx t t dt

π

π− −

− = −∫ ∫  

6

6

4 cos cost t dt

π

π−

= ∫  

6
2

6

4 cos t dt

π

π−

= ∫  (vì ;
6 6

t π π− ∈   
 nên cos 0t > nên cos cost t= ) 

( )
6

6

2 1 cos 2x dx

π

π−

= +∫  



6

6

1 22 sin 2 3
2 3

x x

π

π
π

−

 = + = + 
 

. 

Suy ra 2, 3, 1a b c= = = , 2 3 1 6.T a b c= + + = + + =  

Câu 19: Biết ( )
2

0

2 1 cos dx x x a b

π

π+ = −∫ , với ,a b∈ . Tính T a b= + . 

A. 5T = . B. 4T = . C. 3T = . D. 2T = . 
Lời giải 

( )
2

0

2 1 cos dx x x

π

+∫ ( ) ( )
2

0

2 1 d sinx x

π

= +∫ ( )
2

2
0

0

2 1 sin 2 sin dx x x x

π
π

= + − ∫  

( ) 2
0

2 1 sin 2cosx x x
π

= + +   1π= −  

Suy ra 1, 1a b= = . Vậy 2T = . 

Câu 20: Biết 
2

1

ln d ln2x. x a b= −∫ , với a,b∈ . Tính tổng T a b= +  

A. 4T = . B. 3T = . C. 6T = . D. 5T = . 
Lời giải 

Đặt 
1ln d d

d d
u x u x

x
v x v x

= = ⇒ =  =

 

Ta có: 
2 2

1 1

2 1ln d ln .d
1

x. x x x x. x
x

= −∫ ∫
2

1

2
2ln2 d 2ln2 2ln2 1

1
x x= − = − = −∫  

Theo giả thiết 
2

1

ln d ln2x. x a b= −∫  

Do đó 2 1a ; b= = . Vậy 2 1 3T = + = . 

Câu 21: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho vectơ 2 3a i j k= − +
   

. Vectơ a


 có tọa độ là 
A. ( )2;3;1− . B. ( )3; 2;1− . C. ( )1;2; 3− − . D. ( )1; 2;3− . 

Lời giải 

Do 2 3a i j k= − +
   

 nên vectơ a


 có tọa độ là ( )1; 2;3− . 

Câu 22: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm (1;2;3)M . Gọi H  là hình chiếu vuông góc 
của M  trên trục Ox , khi đó H  có tọa độ là 
A. ( )1;2;0 . B. ( )1;0;0 . C. ( )0;0;1 . D. ( )0;1;0 . 

Lời giải 

Do H  là hình chiếu vuông góc của (1;2;3)M  trên trục Ox  nên ( )1;0;0H . 

Câu 23: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( ); ; , ; ;A x y z B x y z′ ′ ′ . Trong các 

khẳng định sau, khẳng định đúng là: 



A. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= + + +


. B. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. 

C. ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. D. ( ) ( ) ( )( )2 2 2; ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. 

Lời giải 

Ta có: ( ); ;AB x x y y z z′ ′ ′= − − −


. 

Câu 24: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )0;2; 1A −  và vectơ ( )3;0;2u =


. Tìm tọa 

độ điểm B  sao cho AB u=
 

 
A. ( )3;2; 3B − − . B. ( )3;2;1B . 

C. ( )3;4;1B = . D. ( )3;2;1B = − . 

Lời giải 

Gọi ( ); ;B x y z là điểm cần tìm. 

( ); 2; 1AB x y z= − +


. 

3 3
2 0 2
1 2 1

x x
AB u y y

z z

= = 
 = ⇔ − = ⇔ = 
 + = = 

 

. 

Vậy ( )3;2;1B = . 

Câu 25: Trong hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2;1;3A − . Tìm tọa độ điểm A đối xứng với A  qua Oy . 

A. ( )2;1; 3A′ − . B. ( )2; 1;3A′ − − . C. ( )2;0; 3A′ − . D. ( )2;0;3A′ − . 

Lời giải 

Ta có tọa độ điểm A  đối xứng với A  qua Oy  là  2;1; 3A  . 

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vecto ( )1;0; 2a = −


 và ( )2; 1;3b = −


. Tích có 

hướng của hai vecto a


 và b


 là một vecto có tọa độ là: 
A. ( )2;7;1 . B. ( )2;7; 1− − . C. ( )2; 7;1− . D. ( )2; 7; 1− − − . 

Lời giải 

Ta có ( ); 2; 7; 1a b  = − − − 
 

. 

Câu 27: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 5 1 2 9S x y z− + − + + = . 

Xác định bán kính R của mặt cầu ( )S ? 

A. 3R = . B. 6R = . C. 9R = . D. 18R = . 
Lời giải 

Với mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 5 1 2 9S x y z− + − + + = . 

2 9 3R R⇒ = ⇒ = . 



Câu 28: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , tính bán kính R  của mặt cầu ( )S  tâm ( )2;1; 1I −  và 

tiếp xúc với mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0P x y z− − + = . 

A. 9R = . B. 4R = . C. 3R = . D. 2R = . 
Lời giải 

Bán kính của mặt cầu là: ( )( ),R d I P=  
( ) ( )2 22

2.2 2.1 1 3

2 2 1

− + +
=

+ − + −
 2= . 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Viết phương trình mặt cầu có tâm I Ox∈  và đi qua hai 

điểm ( )1;2;0A , ( )3;4;2B −  

A. ( )2 2 23 20x y z+ + + = . B. ( )2 2 23 9x y z+ + + = . 

C. ( )2 2 22 16x y z+ + + = . D. ( )2 2 22 9x y z+ + + = . 

Lời giải 

Do tâm I  thuộc trục Ox  nên tọa độ của I  có dạng ( ); 0; 0a . 

Mặt cầu đi qua hai điểm ( )1;2;0A , ( )3;4;2B −  nên: 

2 2IA IB=  

( ) ( )2 21 4 3 16 4a a⇔ − + = + + +  

2 22 5 6 29a a a a⇔ − + = + +  

3a⇔ = − . 

Ta được ( )3;0;0I − . 

Mặt cầu đi qua điểm A  nên bán kính mặt cầu là ( )23 1 4 20R IA= = − − + = . 

Vậy mặt cầu có phương trình: ( )2 2 23 20x y z+ + + = . 

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng ( ) : 2 3 5 0P x y z+ + − =  có một véc tơ pháp 

tuyến là 
A. ( )3, 2, 1n =


. B. ( )1, 2, 3n = −


. C. ( )1, 2, 3n = −


. D. ( )1, 2, 3n =


. 

Lời giải 

Mặt phẳng ( ) : 2 3 5 0P x y z+ + − =  có một véc tơ pháp tuyến là ( )1, 2, 3n =


. 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , phương trình mặt phẳng đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )2;0; 1 , 1; 2;3 , 0;1;2A B C− − là 

A. 2 15 0x z− + = . B. 2 3 0x y z+ + − = . 
C. 2 3 0x z− − = . D. 2 5 0x z− − = . 

Lời giải 

( )
( )

2;1;3

1; 2;4

AC

AB

= −

= − −





 



suy ra ( ), 10;5;5AC AB  = 
 

 

Ta có 

( )
( )

( )
( ) ( ) ( )

0;1;2

2;1;1

: 2 1 2 0

quaC
mp ABC

VTPT n

ABC x y z




=
+ − + − =



 

2 3 0x y z⇔ + + − = . 

Câu 32:  [ Mức độ 2] Trong hệ tọa độ Oxyz , phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng

( ) ( )1;1; 1 , 5 ; 2 ;1A B−  là 

A. 6 3 27 0x y+ − = . B. 8 2 4 27 0x y z+ + − = . 
C. 8 2 4 27 0x y z+ + + = . D. 4 2 3 0x y z+ + − = . 

Lời giải 

Gọi ( )P là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB . Khi đó ( )P  qua 33 ; ; 0
2

I  
 
 

 là trung điểm 

của AB  và có 1 VTPT ( )4 ;1; 2AB =


. 

Vậy ( ) :8 2 4 27 0P x y z+ + − = . 

Câu 33:  [ Mức độ 2] Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 3y x x= − , y x= , 2x = − , 
2x =  là: 

A. 9S = (đvdt). B. 8S = (đvdt). C. 7S = (đvdt). D. 6S = (đvdt). 
Lời giải 

Cách 1: Ta có phương trình hoành độ giao điểm: 

3 3x x x− = 3 4 0x x⇔ − = ( )2 4 0x x⇔ − =
0

2
x
x
=

⇔  = ±
. 

Khi đó 
2

3

2

4S x x dx
−

= −∫
0 2

3 3

2 0

4 4x x dx x x dx
−

= − + −∫ ∫  ( ) ( )
0 2

3 3

2 0

4 4x x dx x x dx
−

= − + −∫ ∫  

0 24 4
2 2

2 0

2 2
4 4
x xx x

−

   
= − + −   
   

16 160 8 8 0
4 4

   = − − + − −   
   

8= (đvdt). 

Cách 2: Ta có phương trình hoành độ giao điểm: 

3 3x x x− = 3 4 0x x⇔ − = ( )2 4 0x x⇔ − =
0

2
x
x
=

⇔  = ±
. 

Xét dấu biểu thức ( ) 3 4f x x x= −  ta được:  

x  2−   0   2  
3 4x x−  0  +  0  −  0  

Khi đó 
2

3

2

4S x x dx
−

= −∫
0 2

3 3

2 0

4 4x x dx x x dx
−

= − + −∫ ∫  ( ) ( )
0 2

3 3

2 0

4 4x x dx x x dx
−

= − − −∫ ∫  



0 24 4
2 2

2 0

2 2
4 4
x xx x

−

   
= − − −   
   

16 160 8 8 0
4 4

   = − − − − +   
   

8= (đvdt). 

Câu 34: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 2 22 ,y x x y x x= − = −  là 

A. 10
3

S = (đvdt). B. 9
8

S = (đvdt). C. 12S = (đvdt). D. 6S = (đvdt). 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm: 2 2 2
0

2 2 3 0 3
2

x
x x x x x x

x

=
− = − ⇔ − = ⇔
 =


. 

Khi đó diện tích hình phẳng cần tìm là: 

( )
3 3 3
2 2 2

2 2 3 2

0 0 0

2 3 92 3 d 2 3 d
3 2 8

S x x x x x x x x = − = − − = − + = 
 ∫ ∫  (đvdt). 

Câu 35:  [ Mức độ 2] Nếu đặt cost x=  thì tích phân 
2

7

0

sin .dI x x

π

= ∫  trở thành: 

A. ( )
0

32

1

1 dI t t= −∫ . B. ( )
1
2 32

0

1 dI t t= −∫ . 

C. ( )
1

32

0

1 dI t t= −∫ . D. ( )
1

32

0

1 dI t t= −∫ . 

Lời giải 

Ta có: 
2

7

0

sin .dI x x

π

= ∫ = ( )
2 32

0

1 cos sin .dx x x

π

−∫  

Đặt cost x=  suy ra d sin .dt x x= −  

Đổi cận 

 

Vậy ( ) ( )
0

32

1

1 dI t t= − −∫ ( )
1

32

0

1 dt t= −∫  

Câu 36:  [ Mức độ 1] Cho 
2

2
0

d
4

xI
x

=
+∫ . Nếu đặt 2 tanx t=  thì trong các khẳng định sau, khẳng định nào 

sai? 

A. 2
2

44
cos

x
x

+ =  B. 2d 2(1 tan )dx t t= +  C. 
4

0

1 d
2

I t

π

= ∫  D. 
1

0

1 d
2

I t= ∫  

Lời giải 



Đặt 2 tan , ;
2 2

x t t π π = ∈ − 
 

; 2d 2(1 tan )dx t t= +  

Đổi cận 

 

2 24 4

2 2
0 0 0

d 2(1 tan )d 1 d
4 4 tan 4 2

x t tI t
x t

π π

+
= = =

+ +∫ ∫ ∫  

Mà 
14

0 0

1 1d d
2 2

t t

π

≠∫ ∫  (bấm máy) 

Suy ra chọn D 

Cách xử lý thường gặp của học sinh khi gặp tình huống này là: 

Học sinh có thể dùng máy tính bấm kết quả của I , sau đó bấm đáp án C và D thì cũng chọn được đáp án
 D. 

Câu 37:  [ Mức độ 2] Biết ( )
2

2 3

1

53 2 ln .d ; , ,
6

e a ex x x x e a b c
b c

+ = + + ∈∫   và là phân số tối giản. Tính

S a b c= + +  
A. 10S = . B. 9S = . C. 8S = . D. 7S = . 

Lời giải 

Áp dụng công thức tích phân từng phần: d d
b b

a a

b
u v uv v u

a
= −∫ ∫ . 

Đặt 2
3 2

1ln d d
d 3 2
u x u x

x
v x x v x x

= = ⇒ 
= +  = +

 

( ) ( ) ( )2 3 2 3 2

1 1

13 2 ln .d ln . d
1

e ee
x x x x x x x x x x

x
⇒ + = + − +∫ ∫ ( ) ( )3 2 2

1

ln d
1

ee
x x x x x x= + − +∫

( )
3 2

3 2 ln
1 13 2
e ex xx x x

 
= + − + 

 

3 2
3 2 5

3 2 6
e ee e

 
= + − + + 

 

2
32 5

3 2 6
ee= + + . 

2; 3; 2a b c⇒ = = = 7S a b c⇒ = + + = . 

Câu 38:  [ Mức độ 2] Giá trị của 2
1

ln d
e x x

x∫ : 

A. 2 e
e
− . B. 2e

e
− . C. 21

e
+ . D. 1e

e
+ . 

Lời giải 

Với 2
1

ln d
e xI x

x
= ∫ . Sử dụng phương pháp tích phân từng phần ta có 



Đặt 

2

dln d

d 1d

xx u u
x

x v v
x x

 = ⇒ =
 − = ⇒ =


 Khi đó 2
1 11

ln 1 1 1 2 2d 1
e eex eI x

x x e x e e
− − − − −

= + = + = + =∫ . 

Câu 39: Biết 
( )

1

20 2

5

4
dx ax

bx
=

+
∫  với ,a b∈  và a

b
 là phân số tối giản. Tính S a b= + . 

A. 10S = . B. 9S = . C. 8S = . D. 7S = . 
Lời giải 

Cách 1: Bấm máy tính ( )
1

20 2

5 1
84

dx x
x

=
+

∫ . Do đó 1, 8 1 8 9a b S= = ⇒ = + = . 

Cách 2: Đặt 2 4 2
2

dd d d ux u x x u x x+ = ⇒ = ⇒ =  

Đổi cận:  

x   0 1 
u   4 5 

( )
5

1 5

2 20 42
4

5 5 5 1 1.
2 2 84

ddx ux
u ux

= = − =
+

∫ ∫ . Do đó 1, 8 1 8 9a b S= = ⇒ = + = . 

Câu 40: Cho 
55

16

d ln 2 ln 5 ln11
. 9

x a b c
x x

= + +
+∫ , với , ,a b c  là các số hữu tỷ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. a b c− = − . B. a b c+ = . C. 3a b c+ = . D. 3a b c− = − . 
Lời giải 

Đặt 29 9u x u x= + ⇒ = +  2 d du u x⇒ = . 

Đổi cận 

 

Ta có 
( )

55 8 8

22
16 5 5

d 2 d d2
99. 9

x u u u
uu ux x

= =
−−+∫ ∫ ∫ ( ) ( )

8 8

5 5

1 1 1 1 12 d d
6 3 6 3 3 3 3

u u
u u u u

   = − = −    − + − +  
∫ ∫  

( ) ( )81 1ln 3 ln 3 ln 5 ln11 ln 2 ln8
53 3

u u= − − + = − − +
2 1 1ln 2 ln 5 ln11
3 3 3

= + − . 

Do đó 2 1 1, ,
3 3 3

a b c= = = − , ta thấy a b c− = −  nên đáp án A thỏa mãn. 

Câu 41: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt cầu đi qua 

ba điểm ( )2;3;3M , ( )2; 1; 1N − − , ( )2; 1;3P − −  và có tâm thuộc mặt phẳng 

( ):2 3 2 0x y zα + − + = . 

A. 2 2 2 2 2 2 10 0x y z x y z+ + − + − − = . B. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + − + − − = . 

C. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + + − + + = . D. 2 2 2 2 2 2 2 0x y z x y z+ + − + − − = . 



Lời giải 

Gọi mặt cầu ( )S  cần tìm có tâm ( ); ;I a b c , bán kính R . 

Vì mặt cầu đi qua 3 điểm ( )2;3;3M ; ( )2; 1; 1N − − ; ( )2; 1;3P − −  và có tâm thuộc mặt phẳng 

( ):2 3 2 0x y zα + − + =  nên ta có hệ phương trình: 

( )I
IM IN
IM IP

α∈


=
 =

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 3 2 0

2 3 3 2 1 1

2 3 3 2 1 3

a b c

a b c a b c

a b c a b c

 + − + =
⇔ − + − + − = − + + + +


− + − + − = + + + + −

. 

2 3 2 0
8 8 16 0
8 8 8 0

a b c
b c
a b

+ − + =
⇔ − − + =
− − + =

2
1

3

a
b
c

=
⇔ = −
 =

. 

Khi đó ( ) ( ) ( )2 2 22 2 1 3 3 3 4R IM= = − + − − + − = . 

Vậy phương trình mặt cầu ( )S  là: 

( ) ( ) ( )2 2 2 22 1 3 4x y z− + + + − = 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z⇔ + + − + − − = . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 2 3 0S x y z x y z+ + − + + − = , ( )P  là mặt phẳng 

chứa trục Ox  và cắt mặt cầu ( )S  theo một đường tròn có bán kính bằng 3r = . Mặt phẳng ( )P  

có phương trình là 
A. ( ): y 2 0P z− = . B. ( ): 2 0P y z+ = . C. ( ): 2 y 0P z− = . D. ( ): y 2 0P z+ = . 

Lời giải 

 

Vì ( )P  là mặt phẳng chứa trục Ox  nên phương trình mặt phẳng ( )P  có dạng: z 0By C+ =  với 

( )2 2 0B C+ ≠ . 

Mặt khác mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 2 3 0S x y z x y z+ + − + + − = ⇔ ( ) ( ) ( )2 2 21 2 1 9x y z− + + + + = . 
Vậy tâm ( )1; 2; 1I − −  bán kính 3R = . 

Vì 2 2 3 23 3 0d R r= − = − =  nên mặt phẳng ( )P  là mặt phẳng đi qua tâm ( )1; 2; 1I − − . 

Suy ra 2 0 2B C C B− − = ⇔ = − . 

Vậy phương trình mặt phẳng ( )P  có dạng: 2 0By Bz− = 2 0y z⇔ − = . 



Câu 43: Trong không gian với hệ trục tọa độ .Oxyz  Mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2; 3;1I −  và chứa trục 

Ox  có phương trình là 
A. ( ) : 3 0P y z+ = . B. ( ) : 3 0P x y+ = . C. ( ) : 3 0P y z− = . D. ( ) : 3 0P y z+ = . 

Lời giải 

Trục Ox  đi qua ( )0;0;0O  và có VTCP ( )1;0;0i =


. 

Mặt phẳng ( )P  đi qua ( )2; 3;1I −  và chứa trục Ox  có VTPT là ( ), 0; 1; 3n i OI = = − − 




 . 

Vậy phương trình mặt phẳng ( )P  là ( ) ( ) ( )0 2 1 3 3 1 0 3 0x y z y z− − + − − = ⇔ + = . 

Câu 44: Cho chuyển động thẳng xác định bởi phương trình ( )4 21 3
2

s t t= +  với t  tính bằng giây, s  tính 

bằng mét. Tìm vận tốc của chuyển động tại thời điểm 4t =  (giây). 
A. ( )140 /m s . B. ( )150 /m s . C. ( )200 /m s . D. ( )0 /m s . 

Lời giải 

Phương trình vận tốc của chuyển động là: ( ) ( ) 32 3v t s t t t′= = + . 

Vận tốc của chuyển động tại thời điểm 4t =  (giây) là: ( ) ( )34 2.4 3.4 140 /v m s= + = . 

Câu 45: Một vật chuyển động với phương trình vận tốc là ( ) 3 2v t t= + ( )/m s . Biết tại thời điểm 2t =  

(giây) thì vật đi được quãng đường là 10m . Hỏi tại thời điểm 30t =  (giây) vật đi được quãng 
đường bao nhiêu? 
A. 1410m . B. 1140 m . C. 300 m . D. 240 m . 

Lời giải 

Ta có quãng đường vật đi được từ thời điểm 2t =  tới 30t =  là: 

( ) ( ) ( )
30

2

3 2 30 2S t dt S S= + = −∫ ( ) ( )30 2 1400S S⇔ − = ( ) ( )30 1400 2 1410S S m⇔ = + = . 

Câu 46: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên  . Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường: 

( )y f x= , 0y = , 1x = − , 4x =  (hình vẽ bên dưới). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 

A. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= − +∫ ∫ . B. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= − −∫ ∫ . 

x

y

y = f(x)

O 41-1

        



Lời giải 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ( )y f x= , 0y = , 1x = − , 4x =  là ( )
4

1

dS f x x
−

= ∫
. 

Dựa vào đồ thị của hàm số ( )y f x=  ta thấy trên [ ]1;1−  thì ( ) 0f x ≥  và trên [ ]1;4  thì ( ) 0f x ≤

. Do đó: ( ) ( )
1 4

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

Câu 47: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên [ ]1,2− , thỏa mãn 

( ) ( ) ( )2 32 2 3 1 4f x xf x f x x+ − + − = . Giá trị tích phân ( )
2

1

dI f x x
−

= ∫  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 15 . D. 8 . 
Lời giải 

Ta có: ( ) ( ) ( )2 32 2 3 1 4f x xf x f x x+ − + − = . 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2 2

2 3

1 1 1 1

d 2 . 2 d 3 1 d 4 d 15f x x x f x x f x x x x
− − − −

⇒ + − + − = = ∗∫ ∫ ∫ ∫ . 

Đặt 2 2 d 2 du x u x x= − ⇒ = ; với 1 1; 2 2x u x u= − ⇒ = − = ⇒ = . 

Khi đó ( ) ( ) ( )
2 2 2

2

1 1 1

2 . 2 d d dx f x x f u u f x x
− − −

− = =∫ ∫ ∫  ( )1 . 

Đặt 1 d dt x t x= − ⇒ = − ; với 1 2; 2 1x t x t= − ⇒ = = ⇒ = − . 

Khi đó ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 1

1 d d df x x f t t f x x
− − −

− = =∫ ∫ ∫  ( )2 . 

Thay ( ) ( )1 , 2  vào ( )∗  ta được: ( ) ( )
2 2

1 1

5 d 15 d 3f x x f x x
− −

= ⇒ =∫ ∫ . 

Câu 48: Cho hàm ( )f x  liên tục trên ( )0;+∞ , thỏa mãn ( ) ( )ln 1 lnf x f x x+ − = . Tính ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. ( )2 1
3

e −
. B. 

2
e . C. 1

2
e + . D. 1

2
e − . 

Lời giải 

Với ( )0;x∈ +∞  thì ( ) ( )ln 1 lnf x f x x+ − =  ( ) ( )ln 1 ln
1

f x f x
x

+ −
⇔ = . 

Đặt lnx t= . Suy ra dd tx
t

= . 

Đổi cận 0 1x t= ⇒ = , 1x t e= ⇒ = . 

Khi đó ( )
1

ln
d

e f t
I t

t
= ∫  ( )1 . 



Đặt 1 lnx t= − . Suy ra dd tx
t

= − . 

Đổi cận 0x t e= ⇒ = , 1 1x t= ⇒ = . 

Do đó ( )1 1 ln
d

e

f t
I t

t
−

= −∫  ( )
1

1 ln
d

e f t
t

t
−

= ∫  ( )2 . 

Cộng vế với vế của ( )1  và ( )2  ta được ( ) ( )
1

ln 1 ln
2 d

e f t f t
I t

t
+ −

= ∫
1

d
e

t= ∫ 1e= − . 

Suy ra 1
2

eI −
= . 

Câu 49: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )2 4 5y x x C= − +  và hai tiếp tuyến của 

( )C  tại các tiếp điểm ( )1; 2A ; ( )4; 5B  là 

A. 11
4

S = ( đvdt). B. 9
4

S = ( đvdt). C. 15
4

S = ( đvdt). D. 13
4

S = ( đvdt). 

Lời giải 
Ta có 2 4 5y x x= − + . TXĐ: D =  . 

2 4y x′ = −
( )
( )
1 2

4 4

f

f

′ = −⇒  ′ =
. 

Phương trình tiếp tuyến với ( )C tại điểm ( )1; 2A  là 

( )( )A A Ay y f x x x′− = − ( )2 1 2y x⇔ = − − + ( )2 4y x d⇔ = − + . 

Phương trình tiếp tuyến với ( )C  tại điểm ( )4; 5B  là 

( )( )B B By y f x x x′− = − ( )4 4 5y x⇔ = − + 4 11y x⇔ = −  ( )d ′  

Phương trình hoành độ giao điểm của hai đường tiếp tuyến là 2 4 4 11x x− + = − 5
2

x⇔ = . 

Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )2 4 5y x x C= − +  và hai tiếp tuyến của 

( )C  tại các tiếp điểm ( )1; 2A ; ( )4; 5B  là 

5
42

2 2

51
2

( 4 5) ( 2 4)d ( 4 5) (4 11)dS x x x x x x x x= − + − − + + − + − −∫ ∫ . 

( )
5

42
2 2

51
2

1 d 8 16dS x x x x x= − + − +∫ ∫  ( ) ( )
5

42
2 2

51
2

1 d 4 dx x x x= − + −∫ ∫
9 9
8 8

= +
9
4

= . 



 

Câu 50: Cho hàm số ( ) 0,f x x≥ ∀ ∈  và liên tục trên   thỏa mãn ( ) ( ) ( )2. 2 . 1f x f x x f x′ = +  và 

( )0 0.f =  Giá trị lớn nhất của hàm số ( )f x  trên đoạn [ ]1;3  bằng 

A. 20 . B. 4 11 . C. 12 . D. 3 11 . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( )

2

2

.
. 2 . 1 2

1

f x f x
f x f x x f x x

f x

′
′ = + ⇔ =

+
. 

( ) ( )2 2 21 2 1 2 df x x f x x x x C
′ ⇔ + = ⇒ + = = +  ∫  (*). 

Thay 0x =  vào (*) ta được ( )2 0 1 0 1.f C C+ = + ⇔ =  

Từ (*) suy ra ( ) ( )2 2 2 4 21 1 2 .f x x f x x x+ = + ⇔ = +  

Vì ( ) 0,f x x≥ ∀ ∈  nên ( ) 4 22 .f x x x= +  

Xét hàm số ( ) 4 22f x x x= +  trên đoạn [ ]1;3  ta có 

( ) [ ]
3

4 2

2 2 0, 1;3 .
2

x xf x x
x x

+′ = > ∀ ∈
+

 

Suy ra hàm số ( )f x  luôn đồng biến trên đoạn [ ]1;3 .  

Vậy 
[ ]

( ) ( )
1;3

max 3 3 11.f x f= =  

---------- HẾT ---------- 

 



 

ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 07 

Câu 1: Giá trị của 
2

2

0

2 xe dx∫  là 

A. 43 1e − . B. 44e . C. 4 1e − . D. 4e . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và ( )F x  là nguyên hàm của ( )f x , biết ( )
9

0

d 9f x x =∫  

và ( )0 3F = . Tính ( )9F . 

A. ( )9 6F = − . B. ( )9 6F = . C. ( )9 12F = . D. ( )9 12F = − . 

Câu 3: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và có một nguyên hàm là ( )F x . Biết ( )2 7F = − . Giá 

trị của ( )4F  là 

A. ( )
4

2

7 df t t− +  ∫ . B. ( )
4

2

7 df t t− + ∫ . C. ( )7 4f ′− + . D. ( )4f ′ . 

Câu 4: Biết ( )F x  là 1 nguyên hàm của ( ) 2cosf x x=  và ( ) 1F π = . Tính 
4

F π 
 
 

. 

A. 5 3
4 4 8

F π π  = + 
 

. B. 3 3
4 4 8

F π π  = − 
 

. C. 5 3
4 4 8

F π π  = − 
 

. D. 3 3
4 4 8

F π π  = + 
 

. 

Câu 5: Cho hai tích phân ( )
5

2

d 8f x x
−

=∫  và ( )
2

5

d 3g x x
−

=∫ . Tính ( ) ( )
5

2

4 1 dI f x g x x
−

= − −  ∫ . 

A. 11I = − . B. 13I = . C. 27I = . D. 3I = . 

Câu 6: Cho tích phân 
0

3

cos 2 .cos 4 d 3x x x a bπ
−

= +∫ , trong đó ,a b  là các hằng số hữu tỉ. Tính 

2logae b+ . 

A. 2− . B. 3− . C. 1
8

. D. 0 . 

Câu 7: Giả sử rằng 
0 2

1

3 5 1 2ln
2 3

x x dx a b
x−

+ −
= +

−∫ . Khi đó, giá trị của 2a b+  là 

A. 30 . B. 60 . C. 50 . D. 40 . 

Câu 8: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;1  và thỏa mãn ( )0 6f = , 

( ) ( )
1

0

2 2 . d 6x f x x′− =∫ . Tích phân ( )
1

0
df x x∫ . 

A. 3− . B. 9− . C. 3 . D. 6 . 

Câu 9: Biết rằng 
ln 2

0

1 1 5d ln 2 ln 2 ln .
2 1 2 3

a
xx x b c

e
 + = + + + ∫  Trong đó , ,a b c  là những số nguyên. 

Khi đó S a b c= + −  bằng 
A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 



 

Câu 10: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên   và thỏa mãn ( )
4

0

tan d 4f x x

π

=∫  và ( )21

2
0

d 2
1

x f x
x

x
=

+∫ . 

Tính tích phân ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. 6 . B. 2 . C. 3 . D. 1. 

Câu 11: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục và nhận giá trị không âm trên đoạn [ ; ]a b . Diện tích hình 
thang cong giới hạn bởi đồ thị của ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b=  
được tính theo công thức 

A. ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  B. ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  C. 2 ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  D. 2 ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  

Câu 12: Cho đồ thị hàm số ( )y f x= . Diện tích hình phẳng (phần tô đậm trong hình) là 

 

A. 
0 1

2 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= +∫ ∫  B. 
1

2

( )S f x dx
−

= ∫  

C. 
2 1

0 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= +∫ ∫  D. 
0 1

2 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= −∫ ∫  

Câu 13: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 3x =  là 
A. 19  B. 18  C. 20  D. 21  

Câu 14: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 4x =  là 

A. 4  B. 14
5

 C. 13
3

 D. 14
3

 

Câu 15: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 8x =  là 

A. 45
2

 B. 45
4

 C. 45
7

 D. 45
8

 

Câu 16: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 2 214 ,
3

y x y x= − =  quay xung quanh trục Ox. 

Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng: 



 

 

A. 24 3
5

V π
=  B. 28 3

5
V π
=  C. 28 2

5
V π
=  D. 24 2

5
V π
=  

Câu 17: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 26 9 , 0y x x x y= − + =  quay xung quanh trục 
Ox. Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng: 

A. 729
35
π  B. 27

4
π  C. 256608

35
π  D. 7776

5
π  

Câu 18: Hình phẳng (H) được giới hạn bởi đồ thị hai hàm số 2 2, 2y x x y x= + − = +  và hai đường 
thẳng 2; 3x x= − = . Diện tích của (H) bằng 

A. 87
5

 B. 87
4

 C. 13  D. 87  

Câu 19: Hình phẳng (H) được giới hạn bởi đồ thị hai hàm số 2 1 , 5y x y x= − = + . Diện tích của 

(H) bằng 

A. 71
3

 B. 73
3

 C. 70
3

 D. 74
3

 

Câu 20: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số 2 21 27; ;
27

y x y x y
x

= = =  bằng 

A. 27 ln 2  B. 27 ln 3  C. 28ln 3  D. 29ln 3  

Câu 21: Cho số phức z a bi= + . Khẳng định nào dưới đây đúng? 
A. Mọi số phức z  đều là một số thực. B. Số phức z  tồn tại khi 0ab ≠ . 
C. Phần ảo của số phức là bi . D. z  là số thực khi 0b = . 

Câu 22: Số phức z  được biểu diễn bởi điểm M  (ở hình vẽ dưới), mô-đun của z  bằng 

 
A. 1z = . B. 5z = . C. 3z = . D. 2z = − . 

Câu 23: Cho hai hàm số ( ) ( );f x g x  liên tục trên  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . B. ( ) ( )d d ,kf x x k f x x k= ∈∫ ∫  . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . D. ( )
( )

( )
( )

( )
d

d , 0
d

f x xf x
x g x

g x g x x
= ≠∫∫ ∫

. 



 

Câu 24: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )32 1 3f x x x= +  là 

A. 2 231
2

x x C + + 
 

. B. 
3

2 61
5
xx C

 
+ + 

 
. C. 432

4
x x x C + + 
 

. D. 2 33
4

x x x C + + 
 

. 

Câu 25: Tìm họ các nguyên hàm của hàm số coty x= . 

A. ln sin x C− + . B. ln cos x C+ . C. ln sin x C+ . D. ln cos x C− + . 

Câu 26: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )4 1 lnf x x x= +  là: 

A. 2 22 ln 3x x x+ . B. 2 22 lnx x x+ . C. 2 22 ln 3x x x C+ + . D. 2 22 lnx x x C+ + . 

Câu 27: Cho hàm số 2( ) 1dF x x x x= +∫ . Biết 4(0)
3

F = . Tính giá trị của ( )2 2F  

A. 3  B. 85
4  C. 19  D. 10  

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( ) e ,xf x f x x−′+ = ∀ ∈  và ( )0 2f = . Tất cả các nguyên 

hàm của hàm số ( ) 2e xf x  là 

A. ( )1 exx C− + . B. ( )2 e ex xx C− + + . C. ( )1 exx C+ + . D. ( ) 22 e ex xx C+ + + . 

Câu 29: Phương trình nào dưới đây là phương trình của một mặt cầu? 
A. 2 2 24 4 4 4 0x y z x y+ + − − − = . B. 2 2 2 2 4 6 14 0x y z x y z+ + − + − + = . 

C. 2 2 22 2 2 4 2 0x y z x y z+ + − − + + = . D. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 9x y z− − − − − = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz ,có tất cả bao nhiêu giá trị của m để phương trình 

( ) ( )2 2 2 22 2 2 1 3 5 0x y z m x m z m+ + + + − − + − =  là phương trình của một mặt cầu? 

A. 4 . B. 6 . C. 5 . D. 7 . 

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1; 2;0A −  và ( )3;0;4B − . Tọa độ của 

véctơ AB


 là 
A. ( )4; 2; 4− − . B. ( )4;2;4− . C. ( )1; 1;2− − . D. ( )2; 2;4− − . 

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm M  thỏa mãn hệ thức 2OM j k= +
  

. Tọa 
độ của điểm M  là: 
A. ( )0;2;1M . B. ( )1;2;0M . C. ( )2;1;0M . D. ( )2;0;1M . 

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;5;2OM =


, ( )3;7; 4ON = −


. Gọi P  là điểm 

đối xứng với M  qua N . Tìm tọa độ điểm P . 
A. ( )5;9; 3P − . B. ( )2;6; 1P − . C. ( )5;9; 10P − . D. ( )7;9; 10P − . 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;3;5 ,  2;0;1 ,  0;9;0 .A B C  Tìm 

trọng tâm G  của tam giác .ABC  
A. ( )1;5;2G . B. ( )1;0;5G . C. ( )1;4;2G . D. ( )3;12;6G . 



 

Câu 35: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1; 2; 1A − , ( )2; 1; 3B − , 

( )3; 5;1C − . Tìm tọa độ điểm D  sao cho tứ giác ABCD  là hình bình hành. 

A. ( )2; 8; 3D − − . B. ( )2; 2; 5D − . C. ( )4; 8; 5D − − . D. ( )4; 8; 3D − − . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′  có ( )1;0;1A , ( )2;1;2B , ( )1; 1;1D −

, ( )4;5; 5C′ − . Tính tọa độ đỉnh A′  của hình hộp. 

A. ( )3;4; 6A′ − . B. ( )4;6; 5A′ − . C. ( )2;0;2A′ . D. ( )3;5; 6A′ − . 

Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm ( )2;3;1A −  và ( )5;  6;  2B . Đường 

thẳng AB cắt mặt phẳng ( )Oxz  tại điểm M . Tính tỉ số AM
BM

. 

A. 2AM
BM

= . B. 1
2

AM
BM

= . C. 1
3

AM
BM

= . D. 3AM
BM

= . 

Câu 38: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết ( )3;2;1A −

, ( )4;2;0C , ( )2;1;1B′ − , ( )3;5;4D′ . Tìm tọa độ A′  của hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . 

A. ( )3; 3;3A′ − − . B. ( )3; 3; 3A′ − − − . C. ( )3;3;1A′ − . D. ( )3;3;3A′ − . 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết ( )1;0;1A , 

( )2;1;2B′ , ( )1; 1;1D′ − , ( )4;5; 5C − . Gọi tọa độ của đỉnh ( ); ;A a b c′ . Khi đó 2a b c+ +  

bằng? 
A. 7 . B. 2 . C. 8 . D. 3 . 

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )0;2; 2A − , ( )2;2; 4B − . Giả sử 

( ); ;I a b c  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác OAB . Tính 2 2 2T a b c= + + . 

A. 6T =  B. 14T =  C. 8T =  D. 2T =  

Câu 41: Cho hình chóp .S ABCD biết ( ) ( ) ( ) ( )2;2;6 , 3;1;8 , 1;0;7 , 1;2;3A B C D− − − . Gọi H  là trung 

điểm của ,CD  ( )SH ABCD⊥ . Để khối chóp .S ABCD có thể tích bằng 27
2

 (đvtt) thì có hai 

điểm 1 2,S S  thỏa mãn yêu cầu bài toán. Tìm tọa độ trung điểm I  của 1 2S S  

A. ( )0; 1; 5I − − . B. ( )1;0;5I  C. ( )0;1;5I . D. ( )0;1;3 .I  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3; 2;4 , 1;4; 4A B− − −  và điểm 

( )0; ;C a b  thỏa mãn tam giác ABC  cân tại C  và có diện tích nhỏ nhất. Tính 2 3S a b= + . 

A. 62
25

S = . B. 73
25

S = . C. 239
10

S = . D. 29
5

S = . 

Câu 43: Cách viết nào sau đây biểu diễn cho phương trình mặt phẳng? 

A. 1 1
2 6 3

x y z− +
= = . B. 

3 1 0
1 0

x y z
x y z
+ − + =

 − − + =
. 



 

C. 
1 2
2
5

x t
y t
z t

= +
 = −
 = +

. D. 1 0x y z− + − = . 

Câu 44: Véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng 2 1 0x z− + =  là? 
A. ( )1;0;1n =


. B. ( )1; 2;1n = −


. C. ( )1;0;2n = −


. D. ( )0; 2;1n = −


. 

Câu 45: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1;1; 2A − , song song với ( ) : 2 2 1 0x y zα − + − =  là 

A. 2 2 5 0x y z− + − = . B. 2 2 1 0x y z− + − = . 
C. 2 2 2 0x y z+ − + = . D. 2 2 0x y z− + = . 

Câu 46: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )2;1;1A , có véc tơ pháp tuyến ( )2;1; 1n = − −


là 

A. 2 4 0x y z− + − + = . B. 2 1 0x y z− + − + = . 
C. 2 4 0x y z− + − − = . D. 2 4 0x y z+ − − = . 

Câu 47: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1; 1;1M − , vuông góc với trục Oy  có phương trình 

A. 1 0y + = . B. 1 0x y+ + = . C. 1 0x y z+ + + = . D. 1 0.x + =  

Câu 48: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1; 1;1M − , vuông góc với đường thẳng 
1 2

: 3
2

x t
d y t

z t

= +
 = −
 = +

 

A. 2 4 0x y z− + − = . B. 1 0z − = . C. 3 0x y z− + − = . D. 1 0x z+ − =  

Câu 49: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz ,cho hai đường thẳng 1 2,d d lần lượt có phương 

trình 1
2 2 3:

2 1 3
x y zd − − −

= = , 2
1 2 1:

2 1 4
x y zd − − −

= =
−

. Phương trình mặt phẳng ( )α  cách 

đều hai đường thẳng 1 2,d d  là 

A. 7 2 4 0x y z− − = . B. 7 2 4 3 0x y z− − + = . 
C. 2 3 3 0x y z+ + + = . D. 14 4 8 1 0x y z− − − = . 

Câu 50: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz, cho mặt cầu (S) có phương trình: 
. Viết phương trình mặt phẳng (P) song song với giá của 

véc tơ , vuông góc với mặt phẳng  và tiếp xúc với (S). 

A. 
2 2 3 0
2 2 21 0

x y z
x y z
− + − =

 − + + =
. B. 

2 2 1 0
2 2 23 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. 

C. 
2 3 0
2 1 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. D. 

2 13 0
2 1 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. 

---------- HẾT ---------- 
  

2 2 2 2 6 4 2 0x y z x y z+ + − + − − =

(1;6;2)v =
 ( ) : 4 11 0x y zα + + − =



 

HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Giá trị của 
2

2

0

2 xe dx∫  là 

A. 43 1e − . B. 44e . C. 4 1e − . D. 4e . 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( ) ( )
2 2 22 2 2 4 0 4

0
0 0

2 2 1x x xe dx e d x e e e e= = = − = −∫ ∫ . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và ( )F x  là nguyên hàm của ( )f x , biết ( )
9

0

d 9f x x =∫  

và ( )0 3F = . Tính ( )9F . 

A. ( )9 6F = − . B. ( )9 6F = . C. ( )9 12F = . D. ( )9 12F = − . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: ( ) ( )
9

9

0
0

dI f x x F x= =∫ ( ) ( )9 0 9F F= − = ( )9 12F⇔ = . 

Câu 3: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và có một nguyên hàm là ( )F x . Biết ( )2 7F = − . Giá 

trị của ( )4F  là 

A. ( )
4

2

7 df t t− +  ∫ . B. ( )
4

2

7 df t t− + ∫ . C. ( )7 4f ′− + . D. ( )4f ′ . 

Lời giải 
Chọn B 

Theo định nghĩa tích phân ta có ( ) ( ) ( ) ( )
4 4

22
d 4 2f x x F x F F= = −∫ . 

Suy ra ( ) ( ) ( )
4

2
4 d 2F f x x F= +∫ ( )

4

2

7 df t t= − + ∫ . 

Câu 4: Biết ( )F x  là 1 nguyên hàm của ( ) 2cosf x x=  và ( ) 1F π = . Tính 
4

F π 
 
 

. 

A. 5 3
4 4 8

F π π  = + 
 

. B. 3 3
4 4 8

F π π  = − 
 

. C. 5 3
4 4 8

F π π  = − 
 

. D. 3 3
4 4 8

F π π  = + 
 

. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( )1 cos 2 1d d sin 2
2 2 4

x xf x x x x C F x+
= = + + =∫ ∫ . 

Theo giả thiết ( ) 1F π =  nên 1 1
2 2

C Cπ π
+ = ⇒ = − . 

Vậy 1 5 3sin 1
4 8 4 2 2 4 8

F π π π π π  = + + − = − 
 

. 



 

Câu 5: Cho hai tích phân ( )
5

2

d 8f x x
−

=∫  và ( )
2

5

d 3g x x
−

=∫ . Tính ( ) ( )
5

2

4 1 dI f x g x x
−

 = − − ∫ . 

A. 11I = − . B. 13I = . C. 27I = . D. 3I = . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ( ) ( )
5

2

4 1 dI f x g x x
−

= − −  ∫ ( ) ( )
5 2

5

2
2 5

d 4 df x x g x x x
−

−
−

= + −∫ ∫ ( )8 4.3 5 2 13= + − + = . 

Câu 6: Cho tích phân 
0

3

cos 2 .cos 4 d 3x x x a bπ
−

= +∫ , trong đó ,a b  là các hằng số hữu tỉ. Tính 

2logae b+ . 

A. 2− . B. 3− . C. 1
8

. D. 0 . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 
0

3

cos 2 cos 4 dx x xπ
−∫ = ( )

0

3

1 cos 6 cos 2 d
2

x x xπ
−

+∫
0

3

1 1 1sin 6 sin 2
2 6 2

x x
π

−

 = + 
 

=
1 3
8

− . 

Do đó ta có 0a = , 1
8

b = − . Vậy 2logae b+ = 0
2

1log
8

e + = 2− . 

Câu 7: Giả sử rằng 
0 2

1

3 5 1 2ln
2 3

x x dx a b
x−

+ −
= +

−∫ . Khi đó, giá trị của 2a b+  là 

A. 30 . B. 60 . C. 50 . D. 40 . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: 

0 02

1 1

3 5 1 213 11
2 2

x xI dx x dx
x x− −

+ −  = = + + − − ∫ ∫
 

02

1

3 1911 21.ln 2 21.ln 2 21.ln 3
2 2
xI x x

−

 
⇒ = + + − = + − 

 
 

2 1921ln
3 2

I⇒ = +
21
19
2

a

b

=
⇒ 

=

2 40a b⇒ + = . 

Câu 8: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;1  và thỏa mãn ( )0 6f = , 

( ) ( )
1

0

2 2 . d 6x f x x′− =∫ . Tích phân ( )
1

0
df x x∫ . 

A. 3− . B. 9− . C. 3 . D. 6 . 
Lời giải 

Chọn C 



 

Ta có ( ) ( )
1

0

6 2 2 . dx f x x′= −∫ ( ) ( )
1

0

2 2 dx f x= −   ∫ ( ) ( ) ( )
1

1

0
0

2 2 2 dx f x f x x= − −   ∫  

( ) ( )
1

0

6 2 0 2 df f x x⇔ = − ∫ ⇔  ( )
1

0

df x x =∫
( )2 0 6
2

f −
3= . 

Câu 9: Biết rằng 
ln 2

0

1 1 5d ln 2 ln 2 ln .
2 1 2 3

a
xx x b c

e
 + = + + + ∫  Trong đó , ,a b c  là những số nguyên. 

Khi đó S a b c= + −  bằng 
A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 

Lời giải 
Chọn C 
ln 2 ln 2 ln 2

0 0 0

1 1d d d
2 1 2 1x xx x x x x
e e

 + = + + + ∫ ∫ ∫ . 

Tính 
ln 2ln 2 2 2

0 0

ln 2d
2 2
xx x = =∫  

Tính 
ln 2

0

1 d
2 1x x

e +∫  

Đặt d2 1 d 2 d d
1

x x tt e t e x x
t

= + ⇒ = ⇒ =
−

. Đổi cận: ln 2 5, 0 3x t x t= ⇒ = = ⇒ = . 

( ) ( )
ln 2 5 5

5

3
0 3 3

1 d 1 1 5d d ln 1 ln ln 4 ln 5 ln 2 ln 3 ln 2 ln
2 1 1 1 3x

tx t t t
e t t t t

 = = − = − − = − − + = − + − − ∫ ∫ ∫ . 

ln 2
2

0

1 1 5d ln 2 ln 2 ln 2, 1, 1
2 1 2 3xx x a b c

e
 + = + − ⇒ = = = − + ∫  

Vậy 4a b c+ − = . 

Câu 10: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên   và thỏa mãn ( )
4

0

tan d 4f x x

π

=∫  và ( )21

2
0

d 2
1

x f x
x

x
=

+∫ . 

Tính tích phân ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. 6 . B. 2 . C. 3 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn A 

Xét ( )
4

0

tan d 4f x x

π

=∫ . 

Đặt tant x= 2

1d d
cos

t x
x

⇒ = 2

d d
1

t x
t

⇒ =
+

. 

Đổi cận: 0x = 0t⇒ = . 

4
x π
= 1t⇒ = . 



 

( ) ( )14

2
0 0

t
tan d d

1
f

f x x t
t

π

⇒ =
+∫ ∫ 4= . 

( )1

2
0

d 4
1
f x

x
x

⇒ =
+∫ . 

( ) ( )21 1

2 2
0 0

d d
1 1
f x x f x

x x
x x

⇒ + =
+ +∫ ∫

( ) ( )
1

2
2

0

1 d
1
f x

x x
x

+
+∫ ( )

1

0

df x x= ∫ 4 2= + 6= . 

Câu 11: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục và nhận giá trị không âm trên đoạn [ ; ]a b . Diện tích hình 
thang cong giới hạn bởi đồ thị của ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b=  
được tính theo công thức 

A. ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  B. ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  C. 2 ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  D. 2 ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  

Lời giải 
Chọn A 

Theo công thức (SGK cơ bản) ta có ( ) .
b

a

S f x dx= ∫  

Câu 12: Cho đồ thị hàm số ( )y f x= . Diện tích hình phẳng (phần tô đậm trong hình) là 

 

A. 
0 1

2 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= +∫ ∫  B. 
1

2

( )S f x dx
−

= ∫  

C. 
2 1

0 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= +∫ ∫  D. 
0 1

2 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= −∫ ∫  

Lời giải 
Chọn D 

Theo định nghĩa ta có 
0 1

2 0

( ) ( )S f x dx f x dx
−

= −∫ ∫  

Câu 13: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 3x =  là 
A. 19  B. 18  C. 20  D. 21  

Lời giải 
Chọn C 



 

Ta có 3 0x ≥ trên đoạn [1;3]  nên 
33 3 4

3 3

1 1 1

20
4
xS x dx x dx= = = =∫ ∫  

Câu 14: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 4x =  là 

A. 4  B. 14
5

 C. 13
3

 D. 14
3

 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 0x ≥ trên đoạn [1;4]  nên 
44 4 3

2

1 1 1

2 14
3 3

S x dx xdx x= = = =∫ ∫  

Câu 15: Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1x = , 8x =  là 

A. 45
2

 B. 45
4

 C. 45
7

 D. 45
8

 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 3 0x ≥ trên đoạn [1;8]  nên 
88 8 4

3 3 3

1 1 1

3 45
4 4

S x dx xdx x= = = =∫ ∫  

Câu 16: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 2 214 ,
3

y x y x= − =  quay xung quanh trục Ox. 

Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng: 

 

A. 24 3
5

V π
=  B. 28 3

5
V π
=  C. 28 2

5
V π
=  D. 24 2

5
V π
=  

Lời giải 
Chọn B 



 

Tọa độ giao điểm của hai đường 24y x= −  và 21
3

y x=  là các điểm ( 3;1)A −  và ( 3;1)B

. Vậy thể tích của khối tròn xoay cần tính là: 
3 3

2 4

3 3

1 28 3.(4 ) . . .
9 5

V x dx x dxπ π π
− −

= − − =∫ ∫  

Câu 17: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 26 9 , 0y x x x y= − + =  quay xung quanh trục 
Ox. Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng: 

A. 729
35
π  B. 27

4
π  C. 256608

35
π  D. 7776

5
π  

Lời giải 
Chọn A 
Tọa độ giao điểm của đường 3 26 9y x x x= − +  với 0y =  là các điểm (0;0)C  và (3;0)A . 

Vậy thể tích của khối tròn xoay cần tính là: ( )
3

23 2

0

729. 6 9 . .
35

V x x x dxπ π= − + =∫  

Câu 18: Hình phẳng (H) được giới hạn bởi đồ thị hai hàm số 2 2, 2y x x y x= + − = +  và hai đường 
thẳng 2; 3x x= − = . Diện tích của (H) bằng 

A. 87
5

 B. 87
4

 C. 13  D. 87  

Lời giải 
Chọn C 
Xét phương trình 2 2( 2) ( 2) 0 4 0 2x x x x x+ − − + = ⇔ − = ⇔ = ±  

Suy ra 
2 3

2 2

2 2

4 4 13S x dx x dx
−

= − + − =∫ ∫  

Câu 19: Hình phẳng (H) được giới hạn bởi đồ thị hai hàm số 2 1 , 5y x y x= − = + . Diện tích của 

(H) bằng 

A. 71
3

 B. 73
3

 C. 70
3

 D. 74
3

 

Lời giải 
Chọn B 
Xét phương trình 2 1 5x x− = +  có nghiệm 3, 3x x= − =  

Suy ra ( )( ) ( )
3 3

2 2

-3 0

1 5 2 1 5S x x dx x x dx= − − + = − − +∫ ∫  

Bảng xét dấu 2 1x −  trên đoạn [ ]0;3  

 

Vậy ( ) ( )
1 3

2 2

0 1

732 4 6
3

S x x dx x x dx= − − − + − − =∫ ∫  



 

Câu 20: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số 2 21 27; ;
27

y x y x y
x

= = =  bằng 

A. 27 ln 2  B. 27 ln 3  C. 28ln 3  D. 29ln 3  
Lời giải 

Chọn B 
Xét các phương trình hoành độ giao điểm: 

2 2
2 2 27 270 0 ; 0 3; 0 9

27 27
x xx x x x x

x x
− = ⇔ = − = ⇔ = − = ⇔ =  

 

Suy ra: 
3 92 2

2

0 3

27 27 ln 3
27 27
x xS x dx dx

x
   

= − + − =   
   
∫ ∫  

Câu 21: Cho số phức z a bi= + . Khẳng định nào dưới đây đúng? 
A. Mọi số phức z  đều là một số thực. B. Số phức z  tồn tại khi 0ab ≠ . 
C. Phần ảo của số phức là bi . D. z  là số thực khi 0b = . 

Lời giải 
Chọn D 
Dựa vào định nghĩa số phức (chú ý – SGK). 

Câu 22: Số phức z  được biểu diễn bởi điểm M  (ở hình vẽ dưới), mô-đun của z  bằng 

 
A. 1z = . B. 5z = . C. 3z = . D. 2z = − . 

Lời giải 
Chọn B 
Điểm ( )2; 1M −  biểu diễn số phức 2z i= − . 

Mô–đun của số phức z : ( )222 1 5z = + − = . 

Câu 23: Cho hai hàm số ( ) ( );f x g x  liên tục trên  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( ) ( )d d df x g x x f x x g x x− = −  ∫ ∫ ∫ . B. ( ) ( )d d ,kf x x k f x x k= ∈∫ ∫  . 



 

C. ( ) ( ) ( ) ( )d d . df x g x x f x x g x x=∫ ∫ ∫ . D. ( )
( )

( )
( )

( )
d

d , 0
d

f x xf x
x g x

g x g x x
= ≠∫∫ ∫

. 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào tính chất nguyên hàm. 

Câu 24: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )32 1 3f x x x= +  là 

A. 2 231
2

x x C + + 
 

. B. 
3

2 61
5
xx C

 
+ + 

 
. C. 432

4
x x x C + + 
 

. D. 2 33
4

x x x C + + 
 

. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có ( ) ( ) ( )
5 3

3 4 2 26 6d 2 1 3 d 2 6 d 1
5 5
x xf x x x x x x x x x C x C

 
= + = + = + + = + + 

 
∫ ∫ ∫ . 

Câu 25: Tìm họ các nguyên hàm của hàm số coty x= . 

A. ln sin x C− + . B. ln cos x C+ . C. ln sin x C+ . D. ln cos x C− + . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( )d sincoscot d d ln sin
sin sin

xxx x x x C
x x

= = = +∫ ∫ ∫  

Câu 26: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )4 1 lnf x x x= +  là: 

A. 2 22 ln 3x x x+ . B. 2 22 lnx x x+ . C. 2 22 ln 3x x x C+ + . D. 2 22 lnx x x C+ + . 
Lời giải 

Chọn D 

Đặt 
2

1 d1 ln
d 4 d 2

du xu x
x

v x x v x

 == + ⇒ =  =

 

Khi đó: ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2d 2 1 ln 2 d 2 1 ln 2 lnf x x x x x x x x x C x x x C= + − = + − + = + +∫ ∫ . 

Câu 27: Cho hàm số 2( ) 1dF x x x x= +∫ . Biết 4(0)
3

F = . Tính giá trị của ( )2 2F  

A. 3  B. 85
4  C. 19  D. 10  

Lời giải 
Chọn D 

Đặt 2 2 21 1 d dt x t x t t x x= + ⇒ = + ⇒ =  

Do đó ( )
( )3

2
3

2
1

d
3 3

xtF x t t C C
+

= = + = +∫  

Mà ( ) 40
3

F =
1 4 1
3 3

C C⇒ + = ⇒ =  



 

Vậy ( )2 2F 10= . 

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( ) e ,xf x f x x−′+ = ∀ ∈  và ( )0 2f = . Tất cả các nguyên 

hàm của hàm số ( ) 2e xf x  là 

A. ( )1 exx C− + . B. ( )2 e ex xx C− + + . C. ( )1 exx C+ + . D. ( ) 22 e ex xx C+ + + . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( ) ( )e e e e e 1,x x x x x xf x f x e f x f x f x x− − ′′ ′  + = ⇔ + = ⇔ = ∀ ∈   . 

Suy ra ( )ex f x x C= + . 

Lại có ( ) ( )00 2 e 0 0 2.f f C C= ⇔ = + ⇔ =  

Suy ra ( ) ( ) ( )2e 2 e 2 ex x xf x x f x x= + ⇒ = + . 

Vậy ( ) ( )2e d 2 e dx xf x x x x I= + =∫ ∫ . 

Đặt 
2 d d

e d dx x

x u u x
I

x v v e
+ = = 

⇒ ⇒ = 
= = 

( ) ( )2 1x x xx e e C x e C+ − + = + + . 

Câu 29: Phương trình nào dưới đây là phương trình của một mặt cầu? 
A. 2 2 24 4 4 4 0x y z x y+ + − − − = . B. 2 2 2 2 4 6 14 0x y z x y z+ + − + − + = . 

C. 2 2 22 2 2 4 2 0x y z x y z+ + − − + + = . D. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 3 9x y z− − − − − = . 

Lời giải 
Chọn C 

Phương trình đã cho tương đương với 2 2 2 1 1 2 1 0
2 2

x y z x y z+ + − − + + = . 

( )
2 2

21 1 11
4 4 8

x y z   ⇔ − + − + + =   
   

. 

Đây là phương trình mặt cầu có tâm 1 1; ; 1
4 4

I  − 
 

, bán kính 1
2 2

R = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz ,có tất cả bao nhiêu giá trị của m để phương trình 

( ) ( )2 2 2 22 2 2 1 3 5 0x y z m x m z m+ + + + − − + − =  là phương trình của một mặt cầu? 

A. 4 . B. 6 . C. 5 . D. 7 . 
Lời giải 

Chọn D 
Phương trình đã cho là phương trình cảu một mặt cầu khi và chỉ khi 

( ) ( )2 2 22 1 3 5 0 2 10 0m m m m m2+ + − − + > ⇔ − − > 1 11 1 11m⇔ − < < +  

Do m∈nên { }2; 1;0;1;2;3;4m∈ − −  

Vậy có 7  giá trị nguyên của m  thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1; 2;0A −  và ( )3;0;4B − . Tọa độ của 

véctơ AB


 là 



 

A. ( )4; 2; 4− − . B. ( )4;2;4− . C. ( )1; 1;2− − . D. ( )2; 2;4− − . 

Lời giải 
Chọn B 

( )4;2;4AB = −


. 

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm M  thỏa mãn hệ thức 2OM j k= +
  

. Tọa 
độ của điểm M  là: 
A. ( )0;2;1M . B. ( )1;2;0M . C. ( )2;1;0M . D. ( )2;0;1M . 

Lời giải 
Chọn A 
Vì 2OM j k= +
  

nên tọa độ điểm M  là ( )0;2;1M . 

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;5;2OM =


, ( )3;7; 4ON = −


. Gọi P  là điểm 

đối xứng với M  qua N . Tìm tọa độ điểm P . 
A. ( )5;9; 3P − . B. ( )2;6; 1P − . C. ( )5;9; 10P − . D. ( )7;9; 10P − . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ( ) ( )1;5;2 1;5;2OM M= ⇒



, ( ) ( )3;7; 4 3;7; 4ON N= − ⇒ −


. 

Vì P  là điểm đối xứng với M qua N  nên N  là trung điểm của MP  nên ta suy ra được 

( )
2 5
2 9 5;9; 10
2 10

P N M

P N M

P N M

x x x
y y y P
z z z

= − =
 = − = ⇒ −
 = − = −

 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;3;5 ,  2;0;1 ,  0;9;0 .A B C  Tìm 

trọng tâm G  của tam giác .ABC  
A. ( )1;5;2G . B. ( )1;0;5G . C. ( )1;4;2G . D. ( )3;12;6G . 

Lời giải 
Chọn C 

Theo công thức tọa độ trọng tâm ta có 

1 2 0 1
3 3

3 0 9 4
3 3

5 1 0 2
3 3

A B C
G

A B C
G

A B C
G

x x xx

y y yy

z z zz

+ + + + = = =


+ + + + = = =


+ + + +
= = =

 ( )1;4;2G⇒ . 

Câu 35: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1; 2; 1A − , ( )2; 1; 3B − , 

( )3; 5;1C − . Tìm tọa độ điểm D  sao cho tứ giác ABCD  là hình bình hành. 

A. ( )2; 8; 3D − − . B. ( )2; 2; 5D − . C. ( )4; 8; 5D − − . D. ( )4; 8; 3D − − . 

Lời giải 
Chọn D 



 

Ta có: AD BC=
 

( ) ( )1; 2; 1 5;6; 2D D Dx y z⇔ − − + = − −
1 5
2 6
1 2

D

D

D

x
y
z

− = −
⇔ − =
 + = −

( )4;8; 3D⇒ − − . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′  có ( )1;0;1A , ( )2;1;2B , ( )1; 1;1D −

, ( )4;5; 5C′ − . Tính tọa độ đỉnh A′  của hình hộp. 

A. ( )3;4; 6A′ − . B. ( )4;6; 5A′ − . C. ( )2;0;2A′ . D. ( )3;5; 6A′ − . 

Lời giải 
Chọn D 
Theo quy tắc hình hộp ta có: AB AD AA AC′ ′+ + =

   

. 
Suy ra AA AC AB AD′ ′= − −

   

. 
Lại có: ( )3;5; 6AC′ = −



, ( )1;1;1AB =


, ( )0; 1;0AD = −


. 

Do đó: ( )2;5; 7AA′ = −


. 

Suy ra ( )3;5; 6A′ − . 

Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm ( )2;3;1A −  và ( )5;  6;  2B . Đường 

thẳng AB cắt mặt phẳng ( )Oxz  tại điểm M . Tính tỉ số AM
BM

. 

A. 2AM
BM

= . B. 1
2

AM
BM

= . C. 1
3

AM
BM

= . D. 3AM
BM

= . 

Lời giải 
Chọn B 

( ) ( )  ; 0 ; M Oxz M x z∈ ⇒ . 

( )7 ; 3 ; 1   59AB AB= ⇒ =


. 

( )2 ; 3 ; 1AM x z= + − −


 và. 

, ,A B M  thẳng hàng ( ).    AM k AB k⇒ = ∈
 

  
2 7 9

3 3 1
1 0

x k x
k k

z k z

+ = = − 
 ⇔ − = ⇔ − = 
 − = = 

 ( )9 ; 0 ; 0M⇒ − . 

( )14 ; 6 ; 2   118 2.BM BM AB= − − − ⇒ = =


. 

Câu 38: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết ( )3;2;1A −

, ( )4;2;0C , ( )2;1;1B′ − , ( )3;5;4D′ . Tìm tọa độ A′  của hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . 

A. ( )3; 3;3A′ − − . B. ( )3; 3; 3A′ − − − . C. ( )3;3;1A′ − . D. ( )3;3;3A′ − . 

Lời giải 
Chọn D 



 

 
Gọi ( ); ;A x y z′ . 

Gọi I , J  lần lượt là trung điểm của đoạn thẳng AC  và B D′ ′ . 
1 1;2;
2 2

I  ⇒  
 

 và 1 5;3;
2 2

J  
 
 

 

( )3; 2; 1AA x y z′⇒ = + − −


 

( )0;1;2IJ =


 

Ta có: Tứ giác AIJA′  là hình bình hành 

Suy ra: 
3 0
2 1
1 2

x
AA IJ y

z

+ =
′ = ⇔ − =
 − =

 

 
3

3
3

x
y
z

= −
⇔ =
 =

. 

Vậy ( )3;3;3A′ − . 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết ( )1;0;1A , 

( )2;1;2B′ , ( )1; 1;1D′ − , ( )4;5; 5C − . Gọi tọa độ của đỉnh ( ); ;A a b c′ . Khi đó 2a b c+ +  

bằng? 
A. 7 . B. 2 . C. 8 . D. 3 . 

Hướng dẫn giải 
Chọn D 

. 
Ta có. 

( )
( )
( )
( )

1 ; 1 ;1

2 ;1 ;2

1 ; ;1

4 ;5 ; 5

A D a b c

A B a b c

A A a b c

A C a b c

 ′ ′ = − − − −


′ ′ = − − −


′ = − − −


′ = − − − −









. 

Theo quy tắc hình hộp, ta có A C A B A D A A′ ′ ′ ′ ′ ′= + +
   

. 

A

I

J

B'

C'

A'

B

D C

D'



 

⇔ ( ) ( )4 ;5 ; 5 4 3 ;2 3 ;3 3a b c a b c− − − − = − − − . 

⇔
4 4 3
5 2 4

5 3 3

a a
b b

c c

− = −
 − = −
− − = −

⇔
0

1
4

a
b
c

=
 = −
 =

. 

Vậy 2 3a b c+ + = . 

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )0;2; 2A − , ( )2;2; 4B − . Giả sử 

( ); ;I a b c  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác OAB . Tính 2 2 2T a b c= + + . 

A. 6T =  B. 14T =  C. 8T =  D. 2T =  
Hướng dẫn giải 

Chọn C 
Ta có ( )0;2; 2OA = −



, ( )2;2; 4OB = −


. ( )OAB  có phương trình: 0x y z+ + =  

( )I OAB∈ 0a b c⇒ + + = . 

( ); 2; 2AI a b c= − +


, ( )2; 2; 4BI a b c= − − +


, ( ); ;OI a b c=


. 

Ta có hệ 
AI BI
AI OI

=
 =

( ) ( ) ( )
( ) ( )

2 2 22

2 2 2 2

2 2 4

2 2

a c a c

b c b c

 + + = − + +⇔ 
− + + = +

4
2

a c
b c
− =

⇔ − + = −  

Ta có hệ 
4

2
0

a c
b c

a b c

− =
− + = −
 + + =

4
2

a c
b c
− =

⇔ − + = −

2
0

2

a
b
c

=
⇒ =
 = −

. 

Vậy ( )2;0; 2I − 2 2 2 8T a b c⇒ = + + =  

Câu 41: Cho hình chóp .S ABCD biết ( ) ( ) ( ) ( )2;2;6 , 3;1;8 , 1;0;7 , 1;2;3A B C D− − − . Gọi H  là trung 

điểm của ,CD  ( )SH ABCD⊥ . Để khối chóp .S ABCD có thể tích bằng 27
2

 (đvtt) thì có hai 

điểm 1 2,S S  thỏa mãn yêu cầu bài toán. Tìm tọa độ trung điểm I  của 1 2S S  

A. ( )0; 1; 5I − − . B. ( )1;0;5I  C. ( )0;1;5I . D. ( )0;1;3 .I  

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( ) 1 3 31; 1;2 , 1; 2;1 ,
2 2ABCAB AC S AB AC = − − = − ⇒ = = 

   

 

( ) ( )2; 2;4 , 1; 1;2 2.DC AB DC AB= − − = − − ⇒ =
   

 ABCD⇒  là hình thang và 

9 33
2ABCD ABCS S= =  

Vì .
1 . 3 3
3S ABCD ABCDV SH S SH= ⇒ =  

Lại có H  là trung điểm của ( )0;1;5CD H⇒  

Gọi ( ) ( ) ( ) ( ); ; ;1 ;5 , 3;3;3 3 ;3 ;3S a b c SH a b c SH k AB AC k k k k ⇒ = − − − ⇒ = = = 
   

 

Suy ra 2 2 23 3 9 9 9 1k k k k= + + ⇒ = ±  



 

+) Với ( ) ( )1 3;3;3 3; 2;2k SH S= ⇒ = ⇒ − −


 

+) Với ( ) ( )1 3; 3; 3 3;4;8k SH S= − ⇒ = − − − ⇒


 

Suy ra ( )0;1;5I  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3; 2;4 , 1;4; 4A B− − −  và điểm 

( )0; ;C a b  thỏa mãn tam giác ABC  cân tại C  và có diện tích nhỏ nhất. Tính 2 3S a b= + . 

A. 62
25

S = . B. 73
25

S = . C. 239
10

S = . D. 29
5

S = . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ( ) ( )4;6; 8 , 3; 2; 4AB AC a b= − − = − + −

 

. 

Điều kiện để , ,A B C  là ba đỉnh của tam giác là: 

2 3 5
6 4 2

4 3 2
8 4

a
a

b b

+ − ≠  ≠− ⇔ − − ≠ −≠  − −

. 

Gọi I  là trung điểm của AB  ta có: ( )1;1;0I  

Tam giác ABC  cân tại C nên ( ) ( ) ( ) ( ). 0 1. 4 1 .6 . 8 0CI AB CI AB a b⊥ ⇔ = ⇔ − + − + − − =
 

 

( )3 16 8 2 0 3 4 1 0 1
4

aa b a b b −
⇔ − + + = ⇔ − − = ⇒ = . 

Diện tích tam giác ABC  là: 1 . .
2ABCS CI AB∆ = .Do đó diện tích tam giác ABC  nhỏ nhất 

khi CI  nhỏ nhất. 

Khi đó: ( ) ( ) ( )2 2 2 21 1 0 2 2 2CI a b a a b= + − + − = + − + . 

Thay (1) vào (2) ta có: 
2 22

2 3 1 25 38 33 1 19 464 4 292 2 5
4 16 4 5 25 20

a a aCI a a a− − +   = + − + = = − + ≥   
   

. 

Vậy CI  nhỏ nhất khi 19 8 622 3
25 25 25

a b S a b= ⇒ = ⇒ = + = . 

Câu 43: Cách viết nào sau đây biểu diễn cho phương trình mặt phẳng? 

A. 1 1
2 6 3

x y z− +
= = . B. 

3 1 0
1 0

x y z
x y z
+ − + =

 − − + =
. 

C. 
1 2
2
5

x t
y t
z t

= +
 = −
 = +

. D. 1 0x y z− + − =  

Lời giải 
Chọn D 

Câu 44: Véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng 2 1 0x z− + =  là? 
A. ( )1;0;1n =


. B. ( )1; 2;1n = −


. C. ( )1;0;2n = −


. D. ( )0; 2;1n = −


. 



 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 45: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1;1; 2A − , song song với ( ) : 2 2 1 0x y zα − + − =  là 

A. 2 2 5 0x y z− + − = . B. 2 2 1 0x y z− + − = . 
C. 2 2 2 0x y z+ − + = . D. 2 2 0x y z− + = . 

Lời giải 
Chọn A 
 Ta có phương trình mặt phẳng ở dạng: ( )2 2 0 1 .x y z C C− + + = ≠ −  

 ( )1;1; 2A −  thuộc mặt phẳng khi ( )1 2.1 2 2 0 5C C− + − + = ⇔ = − ( thỏa mãn). 

 Vậy phương trình mặt phẳng cần tìm:
 

2 2 5 0x y z− + − = . 

Câu 46: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )2;1;1A , có véc tơ pháp tuyến ( )2;1; 1n = − −


là 

A. 2 4 0x y z− + − + = . B. 2 1 0x y z− + − + = . 
C. 2 4 0x y z− + − − = . D. 2 4 0x y z+ − − = . 

Lời giải 
Chọn A 
 Phương trình mặt phẳng ( ) ( ) ( )2 2 1 1 1 1 0x y z− − + − − − = 2 4 0x y z⇔ − + − + = . 

Câu 47: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1; 1;1M − , vuông góc với trục Oy  có phương trình 

A. 1 0y + = . B. 1 0x y+ + = . C. 1 0x y z+ + + = . D. 1 0.x + =  
Lời giải 

Chọn A 
 Ta có phương trình mặt phẳng qua ( )1; 1;1M −  và véc tơ pháp tuyến ( )0;1;0n =



 là 

1 0y + = . 

Câu 48: Phương trình mặt phẳng đi qua ( )1; 1;1M − , vuông góc với đường thẳng 
1 2

: 3
2

x t
d y t

z t

= +
 = −
 = +

 

A. 2 4 0x y z− + − = . B. 1 0z − = . C. 3 0x y z− + − = . D. 1 0x z+ − =  
Lời giải 

Chọn A 
 Ta có phương trình mặt phẳng qua ( )1; 1;1M −  và véc tơ pháp tuyến ( )2; 1;1n = −



 là 

( ) ( ) ( )2 1 1 1 1 1 0x y z− − + + − = 2 4 0x y z⇔ − + − = . 

Câu 49: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz ,cho hai đường thẳng 1 2,d d lần lượt có phương 

trình 1
2 2 3:

2 1 3
x y zd − − −

= = , 2
1 2 1:

2 1 4
x y zd − − −

= =
−

. Phương trình mặt phẳng ( )α  cách 

đều hai đường thẳng 1 2,d d  là 

A. 7 2 4 0x y z− − = . B. 7 2 4 3 0x y z− − + = . 
C. 2 3 3 0x y z+ + + = . D. 14 4 8 1 0x y z− − − = . 

Lời giải 



 

Chọn D 
Ta có 1d  đi qua ( )2;2;3A  và có ( )

1
2;1;3du =



, 2d  đi qua ( )1;2;1B  và có ( )
2

2; 1;4du = −


 

( ) ( )
1 2

1;0; 2 ; ,  7; 2; 4d dAB u u = − − = − − 
  

; 

1 2
,  1 0d du u AB ⇒ = ≠ 

  

 nên 1 2,d d  chéo nhau. 

Do ( )α  cách đều 1 2,d d  nên ( )α  song song với 1 2,d d ( )
1 2
, 7; 2; 4d dn u uα

 ⇒ = = − − 
  

 

( )α⇒  có dạng 7 2 4 0x y z d− − + =  

Theo giả thiết thì ( )( ) ( )( ), ,d A d Bα α=
2 1 1 .

269 69
d d

d
+ −

⇔ = ⇔ = −
 

( ) :14 4 8 1 0x y zα⇒ − − − =  

Câu 50: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz, cho mặt cầu (S) có phương trình: 
. Viết phương trình mặt phẳng (P) song song với giá của 

véc tơ , vuông góc với mặt phẳng  và tiếp xúc với (S). 

A. 
2 2 3 0
2 2 21 0

x y z
x y z
− + − =

 − + + =
. B. 

2 2 1 0
2 2 23 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. 

C. 
2 3 0
2 1 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. D. 

2 13 0
2 1 0

x y z
x y z
− + + =

 − + − =
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có mặt cầu ( )S  có tâm ( )1; 3;2 , 4I r− = , véc tơ pháp tuyến của ( ) :α ( )1;4;1 ;nα =



( ),  2;1; 2 .v nα  = − − 
 

 
Vậy ( )P  có véc tơ pháp tuyến ( )2; 1;2n = −



. 

Phương trình (P): 2 2 0x y z C− + + = . 

( )( ) 111
, 4

233
CC

d I P r
C
=+ 

= ⇒ = ⇔  = −
 

Phương trình mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + + = hoặc ( ) : 2 2 23 0P x y z− + − = . 

2 2 2 2 6 4 2 0x y z x y z+ + − + − − =

(1;6;2)v =
 ( ) : 4 11 0x y zα + + − =



 

ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 08 

Câu 1: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên [ ];a b  và ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  trên [ ];a b . Tìm 

khẳng định sai. 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F a F b= −∫ . B. ( )d 0
a

a

f x x =∫ .
 

C. ( ) ( )d d
b a

a b

f x x f x x= −∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= −∫ . 

Câu 2: Tích phân 
2021

1

xe dx∫  bằng: 

A. 2021e e− .  B. 2021e e− . C. 2021e . D. 2021e− . 

Câu 3: Biết 
5 2

3

1d ln
1 2

x x bx a
x
+ +

= +
+∫  với a , b  là các số nguyên. Tính 2S a b= − . 

A. 2S = − .  B. 5S = . C. 2S = . D. 10S = . 

Câu 4: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng ( )2; 3− . Gọi ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  trên 

khoảng ( )2; 3− . Tính ( )
2

1

2 dI f x x x
−

= +  ∫ , biết ( )1 1F − =  và ( )2 4F = . 

A. 6I = .  B. 10I = . C. 3I = . D. 4I = . 

Câu 5: Cho hàm số ( ) 4 3 24 2 1f x x x x x= − + − + , x∀ ∈ . Tính ( ) ( )
1

2

0

. df x f x x′∫ . 

A. 2
3

I = .  B. 2I = . C. 2
3

I = − . D. 2I = − . 

Câu 6: Cho hàm số ( )
2 khi 0 1

1
2 1 khi 1 3

x
y f x x

x x

 ≤ ≤= = +
 − ≤ ≤

. Tính tích phân ( )
3

0

df x x∫ . 

A. 6 ln 4+ .  B. 4 ln 4+ . C. 4 ln 4+ . D. 2 2ln 2+ . 

Câu 7: Cho hai tích phân ( )
5

2

d 8f x x
−

=∫  và ( )
2

5

d 3g x x
−

=∫ . Tính ( ) ( )
5

2

4 1 dI f x g x x
−

= − −  ∫ . 

A. 11I = − .  B. 13I = . C. 27I = . D. 3I = . 

Câu 8: Cho hai tích phân 
4

0

d 2ln
33 2 1

xI a b
x

= = +
+ +∫  với ,a b∈ . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 3a b− = .   B. 5a b− = . C. 5a b+ = . D. 3a b+ = . 

Câu 9: Cho các số thực a ,b  khác không. Xét hàm số ( )
( )3 e

1
xaf x bx

x
= +

+
 với mọi x  khác 1− . Biết 

( )0 22f ′ = −  và ( )
1

0

d 5f x x =∫ . Tính a b+ ? 

A. 19 .   B. 7 . C. 8 . D. 10 . 



 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và ( )2 16f = , ( )
2

0

d 4f x x =∫ . Tính 
4

0

d
2
xI xf x ′=  

 ∫ . 

A. 12I = .   B. 112I = . C. 28I = . D. 144I = . 

Câu 11: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm 

số ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b= ( )a b< . Diện tích hình D  được tính 

theo công thức 

A. ( ) d
b

a

S f x x= ∫ . B. d
b

a

S f x x= ∫ . C. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . D. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . 

Câu 12: Cho hàm số xy π=  có đồ thị ( )C . Gọi D  là hình phẳng giởi hạn bởi ( )C , trục hoành và hai 

đường thẳng 2x = , 3x = . Thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục hoành 
được tính bởi công thức: 

A. 
2

2

3

dxV xπ π= ∫ . B. 
3

3

2

dxV xπ π= ∫ . C. 
3

2

2

dxV xπ π= ∫ . D. 
3

2

2

dxV xπ π= ∫ . 

Câu 13: Gọi S làdiện tích miền hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ bên. Công thức tính S là 

 

A. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . B. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

C. ( )
2

1

dS f x x
−

= ∫ . D. ( )
2

1

dS f x x
−

= −∫ . 

Câu 14: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi hai đồ thị 2 2 1y x x= − + +  ; 22 4 1y x x= − + . 
A. 4 . B. 5 . C. 8 . D. 10 . 

Câu 15: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường y x= , 0x = , 1x =  và trục hoành. Tính thể tích 

V  của khối tròn xoay sinh bởi hình ( )H  quay quanh trục Ox . 

A. π
3

. B. π
2

. C. π . D. π . 

Câu 16: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi parabol 23
2

y x=  và đường Elip có phương trình 

2
2 1

4
x y+ =  (phần tô đậm trong hình vẽ). Diện tích của ( )H  bằng 

 

O x

y

211−

( )y f x=



 

A. 2 3
6

π + . B. 2
3
π . C. 3

4
π + . D. 3

4
π . 

Câu 17: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol 2 6 12y x x= − +  và các tiếp tuyến tại các điểm 

( )1;7A  và ( )1;19B − . 

A. 1
3

. B. 
2
3

. C. 
4
3

. D. 2 . 

Câu 18: Cho hàm số 
2

1
x my
x
−

=
+

 (với m là tham số khác 0 ) có đồ thị là ( )C . Gọi S  là diện tích hình 

phẳng giới hạn bởi đồ thị ( )C  và hai trục tọa độ. Có bao nhiêu giá trị thực của m  thỏa mãn 1S =

? 
A. Không. B. Một. C. Ba. D. Hai. 

Câu 19: Cho parabol ( ) 2
1 : 4P y x= − +  cắt trục hoành tại hai điểm A , B  và đường thẳng :d y a=  

( )0 4a< < . Xét parabol ( )2P  đi qua A , B  và có đỉnh thuộc đường thẳng y a= . Gọi 1S  là diện 

tích hình phẳng giới hạn bởi ( )1P  và d . 2S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( )2P  và trục 

hoành. Biết 1 2S S=  (tham khảo hình vẽ bên dưới). 

 
Tính 3 28 48T a a a= − + . 
A. 99T = . B. 64T = . C. 32T = . D. 72T = . 

Câu 20: Ông B có một khu vườn giới hạn bởi một đường parabol và một đường thẳng. Nếu đặt trong hệ 
tọa độ Oxy  như hình vẽ bên thì parabol có phương trình 2=y x  và đường thẳng là 25y = . Ông 
B dự định dùng một mảnh vườn nhỏ được chia từ khu vườn bởi một đường thẳng đi qua O  và 
điểm M  trên parabol để trồng một loại hoa. Hãy giúp ông B xác định điểm M  bằng cách tính 

độ dài OM  để diện tích mảnh vườn nhỏ bằng 9
2

. 

A. 2 5OM = . B. 15OM = . C. 10OM = . D. 3 10OM = . 

Câu 21: Tính môđun của số phức 3 4z i= + . 
A. 3 . B. 5 . C. 7 . D. 7 . 

Câu 22: Cho số phức 4 6z i= + . Tìm số phức .w i z z= +  

y = a

x

y

NM

BA
O



 

A. 10 10= −w i . B. 10 10= − +w i . C. 10 10= +w i . D. 2 10= − +w i . 

Câu 23: Tìm nguyên hàm ( ) 2dF x xπ= ∫ . 

A. ( ) 2F x x Cπ= + . B. ( ) 2F x x Cπ= + . C. ( )
3

3
F x Cπ

= + . D. ( )
2 2

2
xF x Cπ

= + . 

Câu 24: Tìm hàm số ( )F x , biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x x=  và ( )1 1F = . 

A. ( ) =F x x x . B. ( ) 2 1
3 3

= +F x x x . C. ( ) 1 1
22

= +F x
x

. D. ( ) 3 1
2 2

= −F x x x . 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 1 sin .
2 2

xf x x = + 
 

 

A. ( ) 21d cos .
4 2

xf x x x C= − +∫  B. ( ) 2 1d cos .
2 2

xf x x x C= + +∫  

C. ( ) 21 1d cos .
4 2 2

xf x x x C= − +∫  D. ( ) 21 1d cos .
4 4 2

xf x x x C= − +∫  

Câu 26: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau 

A. 
4

3d
4
+

=∫
x Cx x . B. 1 d ln= +∫ x x C

x
. 

C. sin d cos= −∫ x x C x . D. ( )2e d 2 e= +∫ x xx C . 

Câu 27: Tìm một nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) ( ).f x g x , biết ( )2 5F = , ( )df x x x C= +∫  và 

( )
2

d
4
xg x x C= +∫ . 

A. ( )
2

4.
4
xF x = +  B. ( )

2

5.
4
xF x = +  C. ( )

3

5.
4
xF x = +  D. ( )

3

3.
4
xF x = +  

Câu 28: Cho hàm số ( )y f x=  đồng biến trên ( )0;+∞ ; ( )y f x=  liên tục, nhận giá trị dương trên ( )0;+∞  

và thỏa mãn ( ) 23
3

f =  và ( ) ( ) ( )2
' 1 .f x x f x= +   . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( )22613 8 2614f< < . B. ( )22614 8 2615f< < . 

C. ( )22618 8 2619f< < . D. ( )22616 8 2617f< < . 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 0P x y z+ − + =  và điểm ( )1;1;0I . 

Phương trình mặt cầu tâm I  và tiếp xúc với ( )P  là: 

A. ( ) ( )2 2 2 51 1
6

x y z− + − + = . B. ( ) ( )2 2 2 251 1
6

x y z− + − + = . 

C. ( ) ( )2 2 2 51 1
6

x y z− + − + = . D. ( ) ( )2 2 2 251 1
6

x y z+ + + + = . 

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 1 3:
1 2 1

x y zd − +
= =

− −
 và mặt cầu ( )S  

tâm I  có phương trình ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 1 18S x y z− + − + + = . Đường thẳng d  cắt ( )S  tại hai 

điểm ,A B . Tính diện tích tam giác IAB . 



 

A. 8 11
3

. B. 16 11
3

. C. 11
6

. D. 8 11
9

. 

Câu 31: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 3 4 5a i j k= − + −


 

 . Tọa độ của vectơ a là 

A. ( )3;4; 5− − . B. ( )5;4; 3− − . C. ( )4; 5; 3− − . D. ( )4; 3; 5− − . 

Câu 32: Trong không gian ,Oxyz điểm đối xứng với điểm ( )3; 1;4B − qua mặt phẳng ( )xOz có tọa độ 

là 
A. ( )3; 1; 4 .− − −  B. ( )3; 1; 4 .− −  C. ( )3;1;4 .  D. ( )3; 1;4 .− −  

Câu 33: Trong không gian Oxyz , khoảng cách từ điểm ( )3;4;6I − đến trục Oy là 

A. 3 5 . B. 5 3 . C. 61 . D. 77 . 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm (2;0; 1)A − và ( 1;3;1)B − . Tọa độ của véctơ 

AB


là 
A. (3; 3; 2)− − . B. (1;3;0) . C. (3; 1; 2)− − . D. ( 3;3;2)− . 

Câu 35: Trong hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1; ; 1a m= −


và ( )2;1; 3b =


. Tìm giá trị của m để a b⊥
 

. 

A. 2m = − . B. 2m = . C. 1m = − . D. 1m = . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;2;0A , ( )2; 1;1B − . Tìm điểm C  có hoành độ dương 

trên trục Ox  sao cho tam giác ABC  vuông tại C . 
A. ( )3;0;0C . B. ( )2;0;0C . C. ( )1;0;0C . D. ( )5;0;0C . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ với ( ) ( ) ( )2;1;2 , 1;2;1 , 2;3;2A B C′ − và 

( )3;0;1D′ . Tọa độ của điểm B là 

A. ( )1;3;2− . B. ( )2; 2;1− . C. ( )1;3; 2− − . D. ( )2; 1;2− . 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( ) ( ) ( )0;1;2 , 1;2;3 , 1; 2; 5A B C − − . Điểm M nằm trong 

đoạn thẳng BC sao cho 3MB MC= . Độ dài đoạn thẳng AM là 
A. 30 . B. 11 . C. 7 2 . D. 7 3 . 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC có ( ) ( )1;2; 1 , 2; 1;3A B− − , 

( )4;7;5C − . Gọi ( ); ;D a b c là chân đường phân giác trong của góc B của tam giác ABC . Giá 

trị của 2a b c+ + bằng 
A. 4 . B. 5 . C. 14 . D. 15 . 

Câu 40: Trong không gian 0xyz cho các điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 3;2;4 , 0;5;4A B C . Xét điểm ( ); ;M a b c thuộc 

mặt phẳng ( )0xy sao cho 2MA MB MC+ +
  

đạt giá trị nhỏ nhất. Tọa độ của M là 

A. ( )1;3;0 . B. ( )1; 3;0− . C. ( )3;1;0 . D. ( )2;6;0 . 

Câu 41: Trong không gian cho ba điểm ( ) ( )5;  2;  0 , 2;  3;  0A B− −  và ( )0;  2;  3C . Trọng tâm G  của tam 

giác ABC  có tọa độ là 
A. ( )1;1;1 . B. ( )1;1; 2− . C. ( )1;2;1 . D. ( )2;0; 1− . 



 

Câu 42: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho hai vectơ ( )4;5; 3a = − −


, ( )2; 2;1b = −


. Tìm tọa 

độ của vectơ 2x a b= +
  

. 
A. ( )0; 1;1x = −


. B. ( )0;1; 1x = −
 . C. ( )8;9;1x = −



. D. ( )2;3; 2x = −


. 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1; 2;0A −  và ( )3;0;4B − . Tọa độ của véctơ 

AB


 là 
A. ( )4;2;4− . B. ( )1; 1;2− − . C. ( )2; 2;4− − . D. ( )4; 2; 4− − . 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , điểm nào sau đây thuộc trục tung Oy ? 
A. ( )0; 10;0Q − . B. ( )10;0;0P . C. ( )0;0; 10N − . D. ( )10;0;10M − . 

Câu 45: Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz  cho ( )0; 1;1A − , ( )2;1; 1B − − , ( )1;3;2C − . Biết rằng 

ABCD  là hình bình hành, khi đó tọa độ điểm D  là: 

A. 21;1; .
3

D  − 
 

. B. ( )1;3;4 .D . C. ( )1;1;4 .D . D. ( )1; 3; 2 .D − − − . 

Câu 46: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;5;2OM =


, ( )3;7; 4ON = −


. Gọi P  là điểm 

đối xứng với M  qua N . Tìm tọa độ điểm P . 
A. ( )5;9; 10P − . B. ( )7;9; 10P − . C. ( )5;9; 3P − . D. ( )2;6; 1P − . 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D  có ( )0;0;0A , ( )3;0;0B

, ( )0;3;0D  và ( )' 0;3; 3D − . Tọa độ trọng tâm của tam giác ' ' 'A B C  là. 

A. ( )1;1; 2− . B. ( )1;2; 1− . C. ( )2;1; 2− . D. ( )2;1; 1− . 

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;1;1A , ( )2;3;0B . Biết rằng 

tam giác ABC  có trực tâm ( )0;3;2H  tìm tọa độ của điểm C . 

A. ( )3;2;3C . B. ( )4;2;4C . C. ( )1;2;1C . D. ( )2;2;2C . 

Câu 49: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( )2; 3;7A − , ( )0;4;1B , ( )3;0;5C  và 

( )3;3;3D . Gọi M  là điểm nằm trên mặt phẳng ( )Oyz  sao cho biểu thức MA MB MC MD+ + +
   

 

đạt giá trị nhỏ nhất. Khi đó tọa độ của M  là: 
A. ( )0;1; 4M − . B. ( )2;1;0M . C. ( )0;1; 2M − . D. ( )0;1;4M . 

Câu 50: Trong không gian Oxyz  cho ( )1; 1;2A − , ( )
0

0 1
3

x
f x x

x

=
= ⇔ =
 =

, ( )0;1; 2C − . Gọi ( ); ;M a b c  là 

điểm thuộc mặt phẳng ( )Oxy  sao cho biểu thức . 2 . 3 .S MA MB MB MC MC MA= + +
     

 đạt giá trị 

nhỏ nhất. Khi đó 12 12T a b c= + +  có giá trị là 
A. 3T = . B. 3T = − . C. 1T = . D. 1T = − . 

---------- HẾT ---------- 
  



 

HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên [ ];a b  và ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  trên [ ];a b . Tìm 

khẳng định sai. 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F a F b= −∫ . B. ( )d 0
a

a

f x x =∫ .
 

C. ( ) ( )d d
b a

a b

f x x f x x= −∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= −∫ . 

Lời giải 
Chọn A 

 Theo định nghĩa và tính chất của tích phân ta có ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= −∫ . 

Câu 2: Tích phân 
2021

1

xe dx∫  bằng: 

A. 2021e e− .  B. 2021e e− . C. 2021e . D. 2021e− . 
Lời giải 

Chọn A 

 Ta có 
2021

2021 2021

1
1

x xe dx e e e= = −∫ . 

Câu 3: Biết 
5 2

3

1d ln
1 2

x x bx a
x
+ +

= +
+∫  với a , b  là các số nguyên. Tính 2S a b= − . 

A. 2S = − .  B. 5S = . C. 2S = . D. 10S = . 
Lời giải 

Chọn C 

 Ta có 
55 52

2

3 3 3

1 1 1d d ln 1
1 1 2

x x x x x x x
x x
+ +    = + = + +   + +   ∫ ∫  

25 9 3ln 6 ln 4 8 ln
2 2 2

= + − − = + . 

 Vậy 8a = , 3b = . Suy ra 2 8 2.3 2S a b= − = − = . 

Câu 4: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng ( )2; 3− . Gọi ( )F x  là một nguyên hàm của ( )f x  trên 

khoảng ( )2; 3− . Tính 
( )

2

1

2 dI f x x x
−

= +  ∫
, biết ( )1 1F − =  và ( )2 4F = . 

A. 6I = .  B. 10I = . C. 3I = . D. 4I = . 
Lời giải 

Chọn A 

 Ta có 
( )

2

1

2 dI f x x x
−

= +  ∫ ( ) 22 2
1 1

F x x
− −

= +  
( ) ( ) ( )2 1 4 1F F= − − + − 4 1 3 6= − + = . 

Câu 5: Cho hàm số ( ) 4 3 24 2 1f x x x x x= − + − + , x∀ ∈ . Tính ( ) ( )
1

2

0

. df x f x x′∫ . 



 

A. 
2
3

I =
.  B. 2I = . C. 

2
3

I = −
. D. 2I = − . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )
1 1

2 2

0 0

. d .df x f x x f x f x′ =   ∫ ∫
( ) 13

0
3

f x
=

( ) ( )3 31 0
3

f f−
=  2

3
= − . 

Câu 6: Cho hàm số ( )
2 khi 0 1

1
2 1 khi 1 3

x
y f x x

x x

 ≤ ≤= = +
 − ≤ ≤

. Tính tích phân ( )
3

0

df x x∫ . 

A. 6 ln 4+ .  B. 4 ln 4+ . C. 4 ln 4+ . D. 2 2ln 2+ . 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ( ) ( ) ( )
3 1 3

0 0 1

d d df x x f x x f x x= +∫ ∫ ∫
 

( )
1 3

0 1

2 d 2 1 d
1

x x x
x

= + −
+∫ ∫  

( ) 31 2
0 1

2 ln 1x x x= + + −
 

ln 4 6= + . 

Câu 7: Cho hai tích phân 
( )

5

2

d 8f x x
−

=∫
 và 

( )
2

5

d 3g x x
−

=∫
. Tính ( ) ( )

5

2

4 1 dI f x g x x
−

= − −  ∫ . 

A. 11I = − .  B. 13I = . C. 27I = . D. 3I = . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ( ) ( )
5

2

4 1 dI f x g x x
−

= − −  ∫
 

( ) ( )
5 2

5

2
2 5

d 4 df x x g x x x
−

−
−

= + −∫ ∫
 

( )8 4.3 5 2 13= + − + = . 

Câu 8: Cho hai tích phân 
4

0

d 2ln
33 2 1

xI a b
x

= = +
+ +∫  với ,a b∈ . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 3a b− = .   B. 5a b− = . C. 5a b+ = . D. 3a b+ = . 
Lời giải 

Chọn C 

 Đặt 2 1t x= + 2 2 1t x⇒ = + d dtx t⇒ = . 
Đổi cận: 0 1x t= ⇒ =

 4 3x t= ⇒ =  

 Khi đó 
4

0

d
3 2 1

xI
x

=
+ +∫

3

1

d
3
t t

t
=

+∫
3

1

31 d
3

t
t

 = − + ∫  



 

( ) 3

1

23ln 3 2 3ln
3

t t= − + = +  

Do đó 5a b+ = . 

Câu 9: Cho các số thực a ,b  khác không. Xét hàm số ( )
( )3 e

1
xaf x bx

x
= +

+
 với mọi x  khác 1− . Biết 

( )0 22f ′ = −  và ( )
1

0

d 5f x x =∫ . Tính a b+ ? 

A. 19 .   B. 7 . C. 8 . D. 10 . 
Lời giải 

Chọn D 

 Ta có ( )
( )4

3 e e
1

x xaf x b bx
x
−′ = + +
+

 nên ( )0 3 22f a b′ = − + = −  ( )1 . 

 Xét ( )
1

0

5 df x x= ∫  
( )

1

3
0

e d
1

xa bx x
x

 
= + 

+  
∫  ( ) ( ) ( )

1 1
3

0 0

1 d 1 d exa x x b x−= + + +∫ ∫  

( )

1
11

02 0
0

| e e d
2 1

x xa b x x
x

 
= − + − 

+  
∫  

1

0

1 1 e e
2 4

xa b   = − − + −     
3
8
a b= +  ( )2 . 

 Từ ( )1  và ( )2  ta có 
3 22

3 5
8

a b
a b

− + = −



+ =

 
8
2

a
b
=

⇔  =
 10a b⇒ + = . 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và ( )2 16f = , ( )
2

0

d 4f x x =∫ . Tính 
4

0

d
2
xI xf x ′=  

 ∫ . 

A. 12I = .   B. 112I = . C. 28I = . D. 144I = . 
Lời giải 

Chọn B 

 Đặt d d
2

u x
xv f x

=

  ′=    

d d

2
2

u x
xv f

=
⇒   =    

. 

Khi đó
4

0

d
2
xI xf x ′=  

 ∫
4

4

0
0

2 2 d
2 2
x xxf f x   = −   

   ∫  1128 2I= −  với 
4

1
0

d
2
xI f x =  

 ∫ . 

 Đặt d 2d
2
xu x u= ⇒ = , khi đó 

4

1
0

d
2
xI f x =  

 ∫ ( )
2

0

2 df u u= ∫ ( )
2

0

2 d 8f x x= =∫ . 

Vậy 1128 2I I= − 128 16 112= − = . 

Câu 11:  [2D3-3-1]Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ 

thị của hàm số ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b= ( )a b< . Diện tích hình D  

được tính theo công thức 

A. ( ) d
b

a

S f x x= ∫ . B. d
b

a

S f x x= ∫ . C. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . D. ( )d
b

a

S f x x= ∫ . 

Lời giải 
Chọn A 



 

Câu 12:  [2D3-3-1]Cho hàm số xy π=  có đồ thị ( )C . Gọi D  là hình phẳng giởi hạn bởi ( )C , trục hoành 

và hai đường thẳng 2x = , 3x = . Thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục 
hoành được tính bởi công thức: 

A. 
2

2

3

dxV xπ π= ∫ . B. 
3

3

2

dxV xπ π= ∫ . C. 
3

2

2

dxV xπ π= ∫ . D. 
3

2

2

dxV xπ π= ∫ . 

Lời giải 
Chọn C 
Thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục hoành được tính bởi công thức:

( )
3 3

2 2

2 2

d dx xV x xπ π π π= =∫ ∫ . 

Câu 13:  [2D3-3-2] Gọi S làdiện tích miền hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ bên. Công thức tính S 
là 

 

A. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . B. ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

C. ( )
2

1

dS f x x
−

= ∫ . D. ( )
2

1

dS f x x
−

= −∫ . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta thấy miền hình phẳng giới hạn từ 1x = −  đến 1x =  ở trên trục hoành →  mang dấu dương 

⇒ ( )
1

1
1

dS f x x
−

= +∫  

Miền hình phẳng giới hạn từ 1x =  đến 2x =  ở dưới trục hoành →  mang dấu âm 

⇒ ( )
2

2
1

dS f x x= −∫  

Vậy ( ) ( )
1 2

1 1

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 

Câu 14:  [2D3-3-2] Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi hai đồ thị 2 2 1y x x= − + +  ; 
22 4 1y x x= − + . 

A. 4 . B. 5 . C. 8 . D. 10 . 
Lời giải 

Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm: 2 2 1x x− + + 22 4 1x x= − +  

23 6 0x x⇔ − =  
0
2

x
x
=

⇔  =
. 

Diện tích cần tính là: 
2

2

0

3 6 4S x x dx== −∫ . 

O x

y

211−

( )y f x=



 

Câu 15:  [2D3-3-2]Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường y x= , 0x = , 1x =  và trục hoành. 

Tính thể tích V  của khối tròn xoay sinh bởi hình ( )H  quay quanh trục Ox . 

A. π
3

. B. π
2

. C. π . D. π . 

Lời giải 
Chọn B 

Thể tích khối tròn xoay là 
1

0

dV x xπ= ∫
12

0

π
2
x

=
π
2

= . 

Câu 16:  [2D3-3-3]Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi parabol 23
2

y x=  và đường Elip có phương 

trình 
2

2 1
4
x y+ =  (phần tô đậm trong hình vẽ). Diện tích của ( )H  bằng 

 

A. 2 3
6

π + . B. 2
3
π . C. 3

4
π + . D. 3

4
π . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có 
2

2 1
4
x y+ =

2

1
4
xy⇒ = ± − . 

Phương trình hoành độ giao điểm của đường cong nửa trên của Elip và Parabol là 

2
231

4 2
x x− = 4 23 4 0x x⇔ + − =

2

2

1 1
4 1
3

x x
xx

 = = −⇔ ⇔  == − 

. 

Suy ra diện tích hình phẳng ( )H  cần tính là 

( )

1 2
2

1

31 d
4 2H
xS x x

−

 
= − −  

 
∫

1
2

1

1 34 d
2 3

x x
−

= − −∫ . 

Xét 
1

2

1

4I x dx
−

= −∫ , đặt 2sinx t=  ta được 
6

2

6

1 4 4sin 2cos d
2

I t t t

π

π
−

= −∫
6

2

6

2cos dt t

π

π
−

= ∫

( )
6

6

1 cos 2 dt t

π

π
−

= +∫
6

6

sin 2
2

tt

π

π
−

 = + 
 

3
3 2
π

= + . 



 

Do đó ( )
3 3

3 2 3HS π
= + −

2 3
6

π +
= . 

Câu 17:  [2D3-3-3]Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol 2 6 12y x x= − +  và các tiếp tuyến tại 

các điểm ( )1;7A  và ( )1;19B − . 

A. 1
3

. B. 
2
3

. C. 
4
3

. D. 2 . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có 2 6y x′ = − . 

Gọi tiếp tuyến tại điểm ( )1;7A  là 1d  

Suy ra 1d : ( )( )1 1 7 4 11y y x x′= − + = − + . 

Gọi tiếp tuyến tại điểm ( )1;19B −  là 2d  

Suy ra 2d : ( )( )1 1 19 8 11y y x x′= − + + = − + . 

Ta có phương trình hoành độ giao điểm giữa 1d  và parabol là 
2 6 12 4 11 1x x x x− + = − + ⇔ = . 

Ta có phương trình hoành độ giao điểm giữa 2d  và parabol là 
2 6 12 8 11 1x x x x− + = − + ⇔ = − . 

Ta có phương trình hoành độ giao điểm giữa 2d  và 1d  là 
4 11 8 11 0x x x− + = − + ⇔ = . 

Vậy diện tích hình phẳng cần tính là 
0 1

2 2

1 0

1 1 26 12 8 11 d 6 12 4 11 d
3 3 3

S x x x x x x x x
−

= − + + − + − + + − = + =∫ ∫ . 

Câu 18:  [2D3-3-3]Cho hàm số 
2

1
x my
x
−

=
+

 (với m là tham số khác 0 ) có đồ thị là ( )C . Gọi S  là diện 

tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị ( )C  và hai trục tọa độ. Có bao nhiêu giá trị thực của m  thỏa 

mãn 1S = ? 
A. Không. B. Một. C. Ba. D. Hai. 

Lời giải 
Chọn D 

0x = 2 0y m⇒ = − <  (do 0m ≠ ). 

0y = 2 0x m⇒ = > . 

Vậy 
2 2

0

d
1

m x mS x
x
−

=
+∫

2 2

0

11 d
1

m m x
x
+

= −
+∫

2 2

0

1 1 d
1

m m x
x

 +
= − + 
∫ ( )( )

2

2

0
1 ln 1

m
m x x= + + −  

( ) ( )2 2 21 ln 1m m m= + + −  

Để 1S =  thì ( ) ( )2 2 21 ln 1 1m m m+ + − = ( ) ( )( )2 21 ln 1 1 0m m⇔ + + − = . 

( )2ln 1 1m⇔ + = 2 1m e⇔ + = 1m e⇔ = ± −  

Câu 19:  [2D3-3-4] Cho parabol ( ) 2
1 : 4P y x= − +  cắt trục hoành tại hai điểm A , B  và đường thẳng 

:d y a=  ( )0 4a< < . Xét parabol ( )2P  đi qua A , B  và có đỉnh thuộc đường thẳng y a= . Gọi 



 

1S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( )1P  và d . 2S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( )2P  

và trục hoành. Biết 1 2S S=  (tham khảo hình vẽ bên dưới). 

 
Tính 3 28 48T a a a= − + . 
A. 99T = . B. 64T = . C. 32T = . D. 72T = . 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi A , B  là các giao điểm của ( )1P  và trục Ox ( )2;0A⇒ − , ( )2;0B 4AB⇒ = . 

Gọi M , N  là giao điểm của ( )1P  và đường thẳng d ( )4 ;M a a⇒ − − , ( )4 ;N a a−  

2 4MN a⇒ = − . 

Nhận thấy: ( )2P  là parabol có phương trình 2

4
ay x a= − + . 

Áp dụng công thức tính diện tích hình phẳng ta được: 
4

1 2 4 .d
a

S y y= −∫ ( )
43

2
4 4
3 a

y = − − 
 

( )4 4 4
3

a a= − − . 

2
2

2
0

2 .d
4
aS x a x = − + 

 ∫
23

0

2
12
ax ax

 
= − + 

 

8
3
a

= . 

Theo giả thiết: 1 2S S= ( )4 84 4
3 3

aa a⇒ − − = ( )3 24 4a a⇔ − = 3 28 48 64a a a⇔ − + = . 

Vậy 64T = . 

Câu 20:  [2D3-3-4]Ông B có một khu vườn giới hạn bởi một đường parabol và một đường thẳng. Nếu 
đặt trong hệ tọa độ Oxy  như hình vẽ bên thì parabol có phương trình 2=y x  và đường thẳng là 

25y = . Ông B dự định dùng một mảnh vườn nhỏ được chia từ khu vườn bởi một đường thẳng 
đi qua O  và điểm M  trên parabol để trồng một loại hoa. Hãy giúp ông B xác định điểm M  bằng 

cách tính độ dài OM  để diện tích mảnh vườn nhỏ bằng 9
2

. 

A. 2 5OM = . B. 15OM = . C. 10OM = . D. 3 10OM = . 
Lời giải 

Chọn D 

y = a

x

y

NM

BA
O



 

 
Gọi điểm H  có hoành độ ( ),  0a a >  là hình chiếu vuông góc của điểm M  trên trục Ox . 

Khi đó ta có pt đường thẳng OM  có dạng tan .y xα= , ( với MOHα = ) 
2

tan MH a a y ax
OH a

α⇒ = = = ⇒ = . 

Vậy diện tích mảnh vườn cần tính là: 

( )
2 3 3

2

0 0

d
2 3 6

aa ax x aS ax x x
 

= − = − = 
 

∫
3 9 3

6 2
a a⇔ = ⇔ = . 

Suy ra 2 23 9 3 10OM = + = . 

Câu 21: Tính môđun của số phức 3 4z i= + . 
A. 3 . B. 5 . C. 7 . D. 7 . 

Lời giải 
Chọn B 

 Môđun của số phức 3 4z i= +  là: 2 23 4z = + 5= . 

Câu 22: Cho số phức 4 6= +z i . Tìm số phức .= +w i z z  
A. 10 10= −w i . B. 10 10= − +w i . C. 10 10= +w i . D. 2 10= − +w i . 

Lời giải 
Chọn C 
 Ta có: 4 6= +z i 4 6⇒ = −z i . 
 .= +w i z z ( )4 6 4 6= − + +i i i 10 10= + i . 

Câu 23: Tìm nguyên hàm ( ) 2dF x xπ= ∫ . 

A. ( ) 2F x x Cπ= + . B. ( ) 2F x x Cπ= + . C. ( )
3

3
F x Cπ

= + . D. ( )
2 2

2
xF x Cπ

= + . 

Lời giải 
Chọn A 
 Ta có ( ) 2 2dF x x x Cπ π= = +∫  (vì 2π  là hằng số). 

Câu 24: Tìm hàm số ( )F x , biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x x=  và ( )1 1F = . 

A. ( ) =F x x x . B. ( ) 2 1
3 3

= +F x x x . C. ( ) 1 1
22

= +F x
x

. D. ( ) 3 1
2 2

= −F x x x . 

Lời giải 
Chọn B 



 

 Ta có: ( ) d= ∫F x x x  
1
2 d= ∫ x x  

3
2

3
2

= +
x C 2

3
= +

x x C ln 2 1+x . 

 ( ) 21 1
3

= + =F C  1
3

⇒ =C . Vậy ( ) 2 1
3 3

= +F x x x . 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 1 sin .
2 2

xf x x = + 
 

 

A. ( ) 21d cos .
4 2

xf x x x C= − +∫  B. ( ) 2 1d cos .
2 2

xf x x x C= + +∫  

C. ( ) 21 1d cos .
4 2 2

xf x x x C= − +∫  D. ( ) 21 1d cos .
4 4 2

xf x x x C= − +∫  

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ( )
2

21 1 1sin 2cos cos .
2 2 4 2 2 4 2

x x x xf x dx x dx C x C
  = + = − + = − +  

   
∫ ∫  

Câu 26: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau 

A. 
4

3d
4
+

=∫
x Cx x . B. 1 d ln= +∫ x x C

x
. 

C. sin d cos= −∫ x x C x . D. ( )2e d 2 e= +∫ x xx C . 

Lời giải 
Chọn B 

 Ta có 1 d ln= +∫ x x C
x

. 

Câu 27: Tìm một nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) ( ).f x g x , biết ( )2 5F = , ( )df x x x C= +∫  và 

( )
2

d
4
xg x x C= +∫ . 

A. ( )
2

4.
4
xF x = +  B. ( )

2

5.
4
xF x = +  C. ( )

3

5.
4
xF x = +  D. ( )

3

3.
4
xF x = +  

Lời giải 
Chọn A 
 Ta có ( ) ( ) ( )F x f x g x dx= ∫ . 

 Mà ( ) ( ) ( ) ( )
2

1;
4 2
x xf x dx x C f x g x dx C g x= + ⇒ = = + ⇒ =∫ ∫  

 Vậy ( )
2

2 4
x xF x dx C= = +∫  mà ( )2 5F =  suy ra 4.C =  

 Hay ( )
2

4.
4
xF x = +  

Câu 28: Cho hàm số ( )y f x=  đồng biến trên ( )0;+∞ ; ( )y f x=  liên tục, nhận giá trị dương trên ( )0;+∞  

và thỏa mãn ( ) 23
3

f =  và ( ) ( ) ( )2
' 1 .f x x f x= +   . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 



 

A. ( )22613 8 2614f< < . B. ( )22614 8 2615f< < . 

C. ( )22618 8 2619f< < . D. ( )22616 8 2617f< < . 

Lời giải 
Chọn A 
 Hàm số ( )y f x=  đồng biến trên ( )0;+∞  nên suy ra ( ) ( )0, 0;f x x′ ≥ ∀ ∈ +∞ . 

 Mặt khác ( )y f x=  liên tục, nhận giá trị dương trên ( )0;+∞  nên 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2
1 1f x x f x f x x f x′ ′= + ⇒ = +   , ( )0;x∀ ∈ +∞  

( )
( )

( )1
f x

x
f x

′
⇒ = + , ( )0;x∀ ∈ +∞ ; 

( )
( )

( )1
f x

dx x dx
f x

′
⇒ = +∫ ∫  ( ) ( )31 1

3
f x x C⇒ = + + ; 

Từ ( ) 33
2

f =  suy ra 
2 8
3 3

C = −  

 Suy ra ( ) ( )
2

31 2 81
3 3 3

f x x
 

= + + −  
 

 

 Suy ra: 

( ) ( )
2 2

31 2 8 2 88 8 1 9
3 3 3 3 3

f
   

= + + − = + −      
   

( )
4

2 2 88 9 2613,26
3 3

f
 

⇒ = + − ≈  
 

. 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 0P x y z+ − + =  và điểm ( )1;1;0I . 

Phương trình mặt cầu tâm I  và tiếp xúc với ( )P  là: 

A. ( ) ( )2 2 2 51 1
6

x y z− + − + = . B. ( ) ( )2 2 2 251 1
6

x y z− + − + = . 

C. ( ) ( )2 2 2 51 1
6

x y z− + − + = . D. ( ) ( )2 2 2 251 1
6

x y z+ + + + = . 

Lời giải 
Chọn B 

 Mặt cầu tiếp xúc mặt phẳng nên bán kính mặt cầu là: ( )( ) 5,
6

r d I P= = . 

 Vậy phương trình mặt cầu là: ( ) ( )2 2 2 251 1
6

x y z− + − + = . 

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 1 3:
1 2 1

x y zd − +
= =

− −
 và mặt cầu ( )S  

tâm I  có phương trình ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 1 18S x y z− + − + + = . Đường thẳng d  cắt ( )S  tại hai 

điểm ,A B . Tính diện tích tam giác IAB . 

A. 8 11
3

. B. 16 11
3

. C. 11
6

. D. 8 11
9

. 

Lời giải 
Chọn A 



 

 
 Đường thẳng d  đi qua điểm ( )1;0; 3C −  và có vectơ chỉ phương ( )1;2; 1u = − −



 

 Mặt cầu ( )S  có tâm ( )1;2; 1I − , bán kính 3 2R = . 

d .  Gọi H  là hình chiếu vuông góc của I  lên đường thẳng 

 Khi đó: 
,IC u

IH
u

  =

 


, với ( )0; 2; 2IC = − −



; 2 3 4 0x y z+ − − =  

Vậy 
2 2 26 2 2 66

31 4 1
IH + +

= =
+ +

 

Suy ra 22 4 618
3 3

HB = − =  

 Vậy, 1 1 66 8 6 8 11 .
2 2 3 3 3IABS IH AB∆ = ⋅ = ⋅ ⋅ =  

Câu 31: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 3 4 5a i j k= − + −


 

 . Tọa độ của vectơ a là 

A. ( )3;4; 5− − . B. ( )5;4; 3− − . C. ( )4; 5; 3− − . D. ( )4; 3; 5− − . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 3 4 5a i j k= − + −



 

 ( )3;4; 5a⇔ = − −
 . 

Câu 32: Trong không gian ,Oxyz điểm đối xứng với điểm ( )3; 1;4B − qua mặt phẳng ( )xOz có tọa độ 

là 
A. ( )3; 1; 4 .− − −  B. ( )3; 1; 4 .− −  C. ( )3;1;4 .  D. ( )3; 1;4 .− −  

Lời giải 
Chọn C 
Điểm đối xứng với điểm ( )3; 1;4B − qua mặt phẳng ( )xOz có hoành độ và cao độ giống điểm 

B nhưng tung độ là số đối với tung độ điểm B . Do đó điểm đối xứng với B  qua mặt phẳng 
( )xOz có tọa độ là ( )' 3;1;4 .B  

Câu 33: Trong không gian Oxyz , khoảng cách từ điểm ( )3;4;6I − đến trục Oy là 

A. 3 5 . B. 5 3 . C. 61 . D. 77 . 
Lời giải 

Chọn A 
Hình chiếu vuông góc của điểm ( )3;4;6I − lên trục Oy là ( )0;4;0I ′ ( ); 3 5d I Oy II ′⇒ = = . 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm (2;0; 1)A − và ( 1;3;1)B − . Tọa độ của véctơ 

AB


là 

 



 

A. (3; 3; 2)− − . B. (1;3;0) . C. (3; 1; 2)− − . D. ( 3;3;2)− . 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ( 3;3;2)AB = −



. 

Câu 35: Trong hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1; ; 1a m= −


và ( )2;1; 3b =


. Tìm giá trị của m để a b⊥
 

. 

A. 2m = − . B. 2m = . C. 1m = − . D. 1m = . 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có a b⊥

 

 ( ). 1.2 .1 1 .3 1a b m m⇔ = + + − = −
 

. 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;2;0A , ( )2; 1;1B − . Tìm điểm C  có hoành độ dương 

trên trục Ox  sao cho tam giác ABC  vuông tại C . 
A. ( )3;0;0C . B. ( )2;0;0C . C. ( )1;0;0C . D. ( )5;0;0C . 

Lời giải 
Chọn A 
Do C  có hoành độ dương trên trục Ox  nên ( );0;0 , 0C x x > . 

Ta có: ( )1; 2;0AC x= − −


, ( )2;1; 1BC x= − −


. 

Tam giác ABC  vuông tại C  ( )( ). 0 1 2 2 0AC BC x x⇔ = ⇔ − − − =
 

. 

( )2 0
3 0

3
x l

x x
x
=

⇔ − = ⇔ 
=

. Vậy ( )3;0;0C . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ với ( ) ( ) ( )2;1;2 , 1;2;1 , 2;3;2A B C′ − và 

( )3;0;1D′ . Tọa độ của điểm B là 

A. ( )1;3;2− . B. ( )2; 2;1− . C. ( )1;3; 2− − . D. ( )2; 1;2− . 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi ,I J lần lượt là trung điểm của cạnh ,AC B D′ ′ . Khi đó ( )0;2;2I và ( )2;1;1J . 

( )2; 1; 1IJ = − −


. 

Vì .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ là hình hộp nên ( ) ( )2; 1; 1 1;3;2BB IJ B′ = = − − ⇒ −
 

. 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( ) ( ) ( )0;1;2 , 1;2;3 , 1; 2; 5A B C − − . Điểm M nằm trong 

đoạn thẳng BC sao cho 3MB MC= . Độ dài đoạn thẳng AM là 
A. 30 . B. 11 . C. 7 2 . D. 7 3 . 

Lời giải 

J

I
D

CB

D'A'

B' C'

A



 

Chọn A 

 
Gọi ( ); ;M x y z . Ta có ( ) ( )1 ;2 ;3 ; 1 ; 2 ; 5MB x y z MC x y z= − − − = − − − − −

 

. 

Theo đề bài điểm M nằm trong đoạn thẳng BC sao cho 3MB MC= ⇔ 3MB MC= −
 

 
( )
( )
( )

( ) ( )
1 3 1 1
2 3 2 1 1; 1; 3 1; 2; 5 30.

33 3 5

x x x
y y y M AM AM

zz z

− = − − =
 ⇔ − = − − − ⇔ = − ⇒ − − ⇒ = − − ⇒ = 
  = −− = − − − 



 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC có ( ) ( )1;2; 1 , 2; 1;3A B− − , 

( )4;7;5C − . Gọi ( ); ;D a b c là chân đường phân giác trong của góc B của tam giác ABC . Giá 

trị của 2a b c+ + bằng 
A. 4 . B. 5 . C. 14 . D. 15 . 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ( )22 21 3 4 26; 104AB BC= + − + = = . 

Theo tính chất đường phần giác trong thì: 
1 1
2 3

DA AB AD AC
DC BC

= = ⇒ =
 

 

5 21
3 3
5 112
3 3

1 2 1

a a

b b

c c

− − − = = 
 
 ⇒ − = ⇒ = 
 

+ = = 
  

 2 5a b c⇒ + + = . 

Câu 40: Trong không gian 0xyz cho các điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 3;2;4 , 0;5;4A B C . Xét điểm ( ); ;M a b c thuộc 

mặt phẳng ( )0xy sao cho 2MA MB MC+ +
  

đạt giá trị nhỏ nhất. Tọa độ của M là 

A. ( )1;3;0 . B. ( )1; 3;0− . C. ( )3;1;0 . D. ( )2;6;0 . 

Lời giải 
Chọn A 

Lấy điểm I sao cho ( )

2 1
4

22 0 3 1;3;3
4

2 3
4

A B C
I

A B C
I

A B C
I

x x xx

y y yIA IB IC y I

z z zz

+ + = =


+ ++ + = ⇒ = = ⇒


+ + = =

   

. 

( ) ( ) ( )2 2P MA MB MC MI IA MI IB MI IC= + + = + + + + +
        

. 

( )4 2 4P MI IA IB IC MI= + + + =
   

. 

minP M⇔  là hình chiếu của I lên mặt phẳng ( ) ( )1;3;0Oxy M⇒ . 

 C  B M

D

B

A C



 

Câu 41: Trong không gian cho ba điểm ( ) ( )5;  2;  0 , 2;  3;  0A B− −  và ( )0;  2;  3C . Trọng tâm G  của tam 

giác ABC  có tọa độ là 
A. ( )1;1;1 . B. ( )1;1; 2− . C. ( )1;2;1 . D. ( )2;0; 1− . 

Lời giải 
Chọn A 

( )

1
3

1 1;1;1
3

1
3

A B C
G

A B C
G

A B C
G

x x xx

y y yy G

z z zz

+ + = =


+ + = = ⇒


+ + = =

 

Câu 42: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho hai vectơ ( )4;5; 3a = − −


, ( )2; 2;1b = −


. Tìm tọa 

độ của vectơ 2x a b= +
  

. 
A. ( )0; 1;1x = −


. B. ( )0;1; 1x = −
 . C. ( )8;9;1x = −



. D. ( )2;3; 2x = −


. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ( )4;5; 3a = − −



, ( )2 4; 4;2b = −


( )0;1; 1x⇒ = −


. 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1; 2;0A −  và ( )3;0;4B − . Tọa độ của véctơ 

AB


 là 
A. ( )4;2;4− . B. ( )1; 1;2− − . C. ( )2; 2;4− − . D. ( )4; 2; 4− − . 

Lời giải 
Chọn A 

( )4;2;4AB = −


. 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , điểm nào sau đây thuộc trục tung Oy ? 
A. ( )0; 10;0Q − . B. ( )10;0;0P . C. ( )0;0; 10N − . D. ( )10;0;10M − . 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 45: Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz  cho ( )0; 1;1A − , ( )2;1; 1B − − , ( )1;3;2C − . Biết rằng 

ABCD  là hình bình hành, khi đó tọa độ điểm D  là: 

A. 21;1; .
3

D  − 
 

. B. ( )1;3;4 .D . C. ( )1;1;4 .D . D. ( )1; 3; 2 .D − − − . 

Lời giải 
Chọn C 

Gọi ( ); ;D x y z , ta có ABCD  là hình bình hành nên BA CD=
 

 
1 2
3 2
2 2

x
y
z

+ =
⇔ − = −
 − =

1
1
4

x
y
z

=
⇔ =
 =

. 

Vậy ( )1;1;4 .D  

Câu 46: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;5;2OM =


, ( )3;7; 4ON = −


. Gọi P  là điểm 

đối xứng với M  qua N . Tìm tọa độ điểm P . 



 

A. ( )5;9; 10P − . B. ( )7;9; 10P − . C. ( )5;9; 3P − . D. ( )2;6; 1P − . 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ( ) ( )1;5;2 1;5;2OM M= ⇒



, ( ) ( )3;7; 4 3;7; 4ON N= − ⇒ −


. 

Vì P  là điểm đối xứng với M qua N  nên N  là trung điểm của MP  nên ta suy ra được 

( )
2 5
2 9 5;9; 10
2 10

P N M

P N M

P N M

x x x
y y y P
z z z

= − =
 = − = ⇒ −
 = − = −

 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D  có ( )0;0;0A , ( )3;0;0B

, ( )0;3;0D  và ( )' 0;3; 3D − . Tọa độ trọng tâm của tam giác ' ' 'A B C  là. 

A. ( )1;1; 2− . B. ( )1;2; 1− . C. ( )2;1; 2− . D. ( )2;1; 1− . 

Lời giải 
Chọn C 

. 
Gọi , , . 

Do tính chất hình hộp ta có: 

 . 

. 

. 

Tọa độ trọng tâm  của tam giác  là: . 

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;1;1A , ( )2;3;0B . Biết rằng 

tam giác ABC  có trực tâm ( )0;3;2H  tìm tọa độ của điểm C . 

A. ( )3;2;3C . B. ( )4;2;4C . C. ( )1;2;1C . D. ( )2;2;2C . 

Lời giải 
Chọn C 

( )1 2 3; ;A a a a′ ( )1 2 3; ;B b b b′ ( )1 2 3; ;C c c c

1

2

3

0
0

3

a
AA DD a

a

=
′ ′= ⇔ =
 = −

 

( )0;0; 3A′⇒ −

( )
1 1

2 2

3 3

3 0 3
0 0 3;0; 3

3 3

b b
BB DD b b B

b b

− = = 
 ′ ′ ′= ⇔ = ⇔ = ⇒ − 
 = − = − 

 

( )
1 1

2 2

3 3

3 3
3 0 3 3;3;0
0 0

c c
DC AB c c C

c c

= = 
 = ⇔ − = ⇔ = ⇔ 
 = = 

 

G A B C′ ′ ( )2;1; 2G −



 

Gọi ( ); ;C a b c . Ta có H  là trực tâm tam giác ABC  nên 

, . 0

AH BC

BH AC

AB AC AH

 ⊥
 ⊥
  = 

 

 

  

 

( )1;2;1AH = −


, ( )2;0;2BH = −


, ( )1; 1; 1AC a b c= − − −


, ( )2; 3;BC a b c= − −


, 

( )1;2; 1AB = −


. 

( ), 2 3, 2, 2 1AB AC c b a c b a  = + − − − + − + 
 

. 

Suy ra 
2 2 6 0

2 2 2 2 0
2 3 2 2 4 2 1 0

a b c
a c
c b a c b a

− + + − + =
− + + − =
− − + − − + + − + =

 
2 4

2 2 0
4 4 8

a b c
a c
a c

− + + =
⇔ − + =
− − = −

1
2
1

a
b
c

=
⇔ =
 =

 

Vậy ( )1;2;1C . 

Câu 49: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( )2; 3;7A − , ( )0;4;1B , ( )3;0;5C  và 

( )3;3;3D . Gọi M  là điểm nằm trên mặt phẳng ( )Oyz  sao cho biểu thức MA MB MC MD+ + +
   

 

đạt giá trị nhỏ nhất. Khi đó tọa độ của M  là: 
A. ( )0;1; 4M − . B. ( )2;1;0M . C. ( )0;1; 2M − . D. ( )0;1;4M . 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ( )2;7; 6AB = − −



, ( )1;3; 2AC = −


, ( )1;6; 4AD = −


 nên , . 4 0AB AC AD  = − ≠ 
  

. 

Suy ra: AB


, AC


, AD


 không đồng phẳng. 
Gọi G  là trọng tâm tứ diện ABCD . Khi đó ( )2;1;4G . 

Ta có: 4 4MA MB MC MD MG MG+ + + = =
    

. 

Do đó MA MB MC MD+ + +
   

 nhỏ nhất khi và chỉ khi MG  ngắn nhất. 

Vậy M  là hình chiếu vuông góc của G  lên mặt phẳng ( )Oyz  nên ( )0;1;4M . 

Câu 50: Trong không gian Oxyz  cho ( )1; 1;2A − , ( )
0

0 1
3

x
f x x

x

=
= ⇔ =
 =

, ( )0;1; 2C − . Gọi ( ); ;M a b c  là 

điểm thuộc mặt phẳng ( )Oxy  sao cho biểu thức . 2 . 3 .S MA MB MB MC MC MA= + +
     

 đạt giá trị 

nhỏ nhất. Khi đó 12 12T a b c= + +  có giá trị là 
A. 3T = . B. 3T = − . C. 1T = . D. 1T = − . 

Lời giải 
Chọn B 
Do ( ); ;M a b c  thuộc mặt phẳng ( )Oxy  nên 0c = ( ); ;0M a b⇒ . 

Ta có ( )1 ; 1 ;2MA a b= − − −


, ( )2 ; ;3MB a b= − − −


, ( );1 ; 2MC a b= − − −


. 

. 2 . 3 .S MA MB MB MC MC MA= + +
     

2 26 6 2 1a b a b= + + − +
2 21 1 196 6

6 12 24
a b   = + + − +   
   

. 



 

19
24

S⇒ ≥ . Vậy S  đạt giá trị nhỏ nhất 19
4

 khi 

1
6

1
12

a

b

 = −

 =


. 



 

ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 09 

Câu 1: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên khoảng K  và , ,a b c K∈ . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. ( )d 0
a

a

f x x =∫ .  B. ( ) ( )d dt
b b

a a

f x x f t=∫ ∫ . 

C. ( ) ( )d d
b a

a b

f x x f x x= −∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( )d d d
b b c

a c a

f x x f x x f x x+ =∫ ∫ ∫ . 

Câu 2: Giả sử ( )
2

0

d 5f x x =∫  và ( )
2

0

d 7g x x = −∫ . Khi đó, ( )
2

0

3 2 ( ) dI f x g x x = − ∫  bằng: 

A. 19I = . B. 29I = . C. 1I = . D. 22I = . 

Câu 3: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn [ ]1;3− , ( )3 2021f = , ( )
3

1

d 2020f x x
−

′ =∫ . Tính ( )1f − ? 

A. ( )1 1f − = − . B. ( )1 1f − = . C. ( )1 3f − = . D. ( )1 2f − = . 

Câu 4: Biết ( )f x  là hàm số liên tục trên   và ( )
5

1

d 8f x x
−

=∫ . Khi đó tính ( )
4

1

2 3 dI f x x= −∫ . 

A. 4I = . B. 2I = . C. 8I = . D. 6I = . 

Câu 5: Cho tích phân 
e

1

4 ln 3 dxI x
x
−

= ∫ . Nếu đặt lnt x=  thì 

A. 
1

4 3 d
e

e

t

tI t−
= ∫  B. 

1

0

4 3 dtI t
t
−

= ∫  C. ( )
e

1

4 3 dI t t= −∫  D. ( )
1

0

4 3 dI t t= −∫  

Câu 6: Cho tích phân 
2

3

sin d ln 5 ln 2
cos 2

x x a b
x

π

π

= +
+∫  với , .a b∈  Giá trị 3 2P a b= +  bằng 

A. 1P =  B. 7P =  C. 1P = −  D. 0P =  

Câu 7: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  . Biết ( )
2

2

0

. 1 d 6x f x x+ =∫ , hãy tính ( )
5

1

dI f x x= ∫  

A. 12I = . B. 3I = . C. 1
12

I = . D. 1
3

I = . 

Câu 8: Tích phân 
( )22

2
0

1
d ln

1
x

I x a b c
x
−

= = +
+∫ , trong đó a , b , c  là các số nguyên. Giá trị của biểu thức 

3 2a b c+ +  bằng 
A. 15 . B. 13 . C. 4 . D. 9 . 

Câu 9: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;5  và ( )5 10f = , ( )
5

0

d 30xf x x′ =∫ . Tính 

( )
5

0

df x x∫ . 

A. 20 . B. 30− . C. 20− . D. 70 . 



 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và thỏa mãn ( )
4

0

tan d 6f x x

π

=∫  và ( )21

2
0

d 4
1

x f x
x

x
=

+∫ . Tính tích 

phân ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. 10 . B. 2 . C. 2− . D. 3
2

. 

Câu 11: Cho hàm số ( )y f x= , ( )y g x=  liên tục trên [ ]; .a b  Gọi ( )H  là hình giới hạn bởi hai đồ thị 
( )y f x= , ( )y g x=  và các đường thẳng x a= , x b= . Diện tích hình ( )H  được tính theo công 

thức nào dưới đây? 

A. ( ) ( )d d
b b

H
a a

S f x x g x x= −∫ ∫ . B. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −∫ . 

C. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −  ∫ . D. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −  ∫ . 

Câu 12: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b=  ( )a b< . Thể tích khối tròn xoay tạo thành 

khi quay D  quanh trục hoành được tính theo công thức nào dưới đây? 

A. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . B. ( )22 d
b

a

V f x xπ= ∫ . C. ( )2 2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . D. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Câu 13: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  và trục hoành (phần tô đậm trong hình 

vẽ) là 

 

A. ( ) ( )
0 1

2 0

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . B. ( ) ( )
0 1

2 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( ) ( )
1 0

0 2

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( )
1

2

df x x
−
∫ . 

Câu 14: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 24y x x= −  và trục Ox . 

A. 11. B. 34
3

. C. 31
3

. D. 32
3

. 

Câu 15: Tính thể tích V của vật thể nằm giữa hai mặt phẳng 0x =  và x π= , biết rằng thiết diện của vật 
thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x  ( )0 x π≤ ≤  là một tam 

giác đều cạnh bằng 2 sin x . 



 

A. 3V = . B. 3V π= . C. 2 3V π= . D. 2 3V = . 

Câu 16: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi ,y x= 2y x= −  và trục hoành (phần hình vẽ được gạch 

chéo). Diện tích của ( )H  bằng 

 

A. 10
3

. B. 16
3

. C. 7
3

. D. 8
3

. 

Câu 17: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 2y x= , 0y = , 0x = , 4x = . Đường thẳng y k=

( )0 16k< <  chia hình ( )H  thành hai phần có diện tích 1S , 2S  (hình vẽ). Tìm k  để 1 2S S= . 

 
A. 34 4 . B. 4 . C. 32 4 . D. 34 2 . 

Câu 18: Cho hình vuông OABC  có cạnh bằng 4  được chia thành hai phần bởi parabol ( )P có đỉnh tại 

O . Gọi S  là hình phẳng không bị gạch (như hình vẽ). Tính thể tích V  của khối tròn xoay khi 
cho phần S  quay quanh trục Ox . 

A. 128
5

V π
= . B. 128

3
V π
= . C. 64

5
V π
= . D. 256

5
V π
= . 

Câu 19: Cho hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + +  có đồ thị ( )C . Biết rằng tiếp tuyến d của ( )C  tại điểm A  

có hoành độ bằng 1−  cắt ( )C  tại điểm B có hoành độ bằng 2 (xem hình vẽ). Diện tích hình 

phẳng giới hạn bởi d  và ( )C  (phần gạch chéo) bằng 

 



 

A. 27 .
4

 B. 11.
2

 C. 25 .
4

 D. 13.
2

. 

Câu 20: Một hình cầu có bán kính 6dm,  người ta cắt bỏ hai phần bằng hai mặt phẳng song song và cùng 
vuông góc với đường kính để làm mặt xung quanh của một chiếc lu chứa nước (như hình vẽ). 
Tính thể tích V  mà chiếc lu chứa được, biết mặt phẳng cách tâm mặt cầu 4dm . 

. 

A. ( )3368 dm
3

V π= . B. ( )3192 dmV π= . C. ( )3736 dm
3

V π= . D. ( )3288 dmV π= . 

Câu 21: Số phức nào dưới đây là số thuần ảo? 
A. 3= +z i . B. 3=z i . C. 2 3= − +z i . D. 2= −z . 

Câu 22: Số phức z  thỏa mãn 1 2z i= −  được biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ bởi điểm? 
A. ( )1; 2Q − − . B. ( )1;2M . C. ( )1;2P − . D. ( )1; 2N − . 

Câu 23: Tất cả nguyên hàm của hàm số ( ) 1
2 3

f x
x

=
+

 là 

A. 1 ln 2 3
2

x C+ + . B. ( )1 ln 2 3
2

x C+ + . C. ln 2 3x C+ + . D. 1 ln 2 3
ln 2

x C+ + . 

Câu 24: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( )'f x  và có một nguyên hàm là ( )F x . 

Tìm ( ) ( )2 ' 1 ?I f x f x dx= + +  ∫  

A. ( ) ( )2I F x x f x C= + + . B. ( )2 1I x F x x= + +  

C. ( ) ( )2I x F x f x x C= + + + + . D. ( ) ( )2I F x f x x C= + + + . 

Câu 25: Cho hàm số ( )y f x=  là hàm số chẵn và ( ) ( )2 1 .f x x x′ = −  Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( )1 0 1f f f= = − . B. ( ) ( ) ( )1 0 2f f f> > − . 

C. ( ) ( ) ( )2 0 1f f f− > > . D. ( ) ( ) ( )1 0 1f f f− ≥ ≥ . 

Câu 26: Gọi ( ) ( )2= + + xF x ax bx c e  là nguyên hàm của hàm số ( ) ( )21 xf x x e= − . Tính 2S a b c= + + . 

A. 3S = . B. 2S = − . C. 0S = . D. 4S = . 

Câu 27: Cho 
3

( )
3
xF x =  là một nguyên hàm của ( )f x

x
. Tính '( ). xf x e dx∫  

A. 23 6 6x x xx e xe e C− + +  B. 2 6 6x x xx e xe e C− + +  
C. 23 6x x xx e xe e C− + +  D. 23 6 6x xx xe e C+ + +  



 

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( ) ( )2 2' 1 1 . ''xf x x f x f x+ = −        
với mọi x  dương. 

Biết ( ) ( )1 ' 1 1.f f= = Tính ( )2 2 .f  

A. ( )2 2 2 ln 2 2.f = +  B. ( )2 2 ln 2 1.f = +  C. ( )2 2 2 ln 2 2.f = +  D. ( )2 2 ln 2 1.f = +  

Câu 29: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A , ( )0;3; 1B − . Mặt cầu ( )S  đường 

kính AB  có phương trình là 
A. ( )22 22 3x y z+ − + = .  B. ( ) ( )2 2 21 2 3x y z− + − + = . 

C. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 1 9x y z− + − + + = . D. ( ) ( )2 2 21 2 9x y z− + − + = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với (1;2;0), (3;2; 1), ( 1; 4;4)A B C− − − . Tập hợp tất 
cả các điểm M  sao cho 2 2 2 52MA MB MC+ + =  là 
A. mặt cầu tâm ( 1;0; 1)I − − , bán kính 2r = . B. mặt cầu tâm ( 1;0; 1)I − − , bán kính 2.r =

C. mặt cầu tâm (1;0;1)I , bán kính 2r = . D. mặt cầu tâm (1;0;1)I , bán kính 2r = . 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho các vectơ ( )1; 1;2a = −
 , ( )3;0; 1b = −



 và ( )2;5;1c = −
 . Tọa độ của 

vectơ u a b c= + −
   

 là 
A. ( )0;6; 6u = −


. B. ( )6;0; 6u = −


. C. ( )6; 6;0u = −


. D. ( )6;6;0u = −


. 

Câu 32: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( )1;2;3A , ( )1;0;1B − . Trọng tâm G  của tam giác OAB  

có tọa độ là 

A. ( )0;1;1 . B. 2 40; ;
3 3

 
 
 

. C. ( )0;2;4 . D. ( )2; 2; 2− − − . 

Câu 33: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )1;2;3A  trên mặt phẳng ( )Oyz  là 

A. ( )0;2;3M . B. ( )1;0;3N . C. ( )1;0;0P . D. ( )0;2;0Q . 

Câu 34: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( )2; 3;1a = −


 và ( )1;4; 2b = − −


. Giá trị của biểu thức .a b
 

 

bằng 
A. 16− . B. 4− . C. 4 . D. 16 . 

Câu 35: Trong không gian Oxyz , cho ( )0; 1;1A − , ( )2;1; 1B − − , ( )1; 3; 2C − . Biết rằng ABCD  là hình 

bình hành, khi đó tọa độ điểm D  là 

A. ( )1;1; 4D . B. 21;1;
3

D  − 
 

. C. ( )1; 3; 4D . D. ( )1; 3; 2D − − − . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;2; 3 , 1;0;2 , ; ; 2A B C x y− − −  thẳng hàng. Khi đó 

x y+  bằng 

A. 1x y+ = . B. 17x y+ = . C. 11
5

x y+ = − . D. 11
5

x y+ = . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho ( )3;1;2A − , tọa độ điểm 'A  đối xứng với điểm A  qua trục Oy  là 

A. ( )3; 1; 2− − . B. ( )3; 1;2− . C. ( )3;1; 2− . D. ( )3; 1;2− − . 



 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )3;1; 2A − , ( )2; 3;5B − . Điểm M  thuộc đoạn AB  sao 

cho 2MA MB= , tọa độ điểm M  là 

A. 7 5 8; ;
3 3 3

M − 
 
 

. B. ( )4;5; 9M − . C. 3 17; 5;
2 2

M  − 
 

. D. ( )1; 7;12M − . 

Câu 39: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;2;5A , ( )3;4;1B , ( )2;3; 3C − . Gọi G  là 

trọng tâm tam giác ABC  và M  là điểm thay đổi trên ( )mp Oxz . Độ dài GM  ngắn nhất bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho véc tơ ( ) ( )1;1; 2 , 1;0;u v m= − =
 

. Tìm tất c giá trị của m  để góc 

giữa u


, v


 bằng 45° . 
A. 2m = . B. 2 6m = ± . C. 2 6m = − . D. 2 6m = + . 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho hình thang cân ABCD  có các đáy lần lượt là ,AB CD . Biết 

( )3;1; 2A − , ( )1;3;2B − , ( )6;3;6C −  và ( ); ;D a b c  với ; ;a b c R∈ . Tính T a b c= + + . 

A. 3T = − . B. 1T = . C. 3T = . D. 1T = − . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;2;5A , ( )3;4;1B , ( )2;3; 3C − . Gọi G  là 

trọng tâm tam giác ABC  và M  là điểm thay đổi trên ( )mp Oxz . Độ dài GM  ngắn nhất bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ): 3 0P x y z+ − + = , ( )P  đi qua điểm nào dưới đây? 

A. ( )1;1; 1M − . B. ( )1; 1;1N − − . C. ( )1;1;1P . D. ( )1;1;1Q − . 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4A B− − . Phương trình mặt phẳng

( )OAB  là 

A. 3 14 5 0x y z+ + = . B. 3 14 5 0x y z− + = . 
C. 3 14 5 0x y z+ − = . D. 3 14 5 0x y z− − = . 

Câu 45: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , gọi ( )α  là mặt phẳng đi qua điểm ( )2; 1;1A −  và song 

song với mặt phẳng ( ) :2 3 2 0Q x y z− + + = . Phương trình mặt phẳng ( )α  là: 

A. 4 2 6 8 0x y z− + + = . B. 2 3 8 0x y z− + − = . 
C. 2 3 8 0x y z− + + = . D. 4 2 6 8 0x y z− + − = . 

Câu 46: Trong không gian Oxyz , cho điểm (1; 2;3), (3;0; 1)A B− − . Mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng
AB  có phương trình 
A. 1 0x y z+ − + = . B. 2 1 0x y z+ − + = . 
C. 2 1 0x y z− − + = . D. 2 7 0x y z+ − + = . 

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho ( )2;0;0A , ( )0;4;0B , ( )0;0;6C , ( )2;4;6D . Gọi ( )P  là mặt phẳng 

song song với ( )mp ABC , ( )P  cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC . Phương trình của ( )P  là 

A. 6 3 2 24 0x y z+ + − = . B. 6 3 2 12 0x y z+ + − = . 
C. 6 3 2 0x y z+ + = . D. 6 3 2 36 0x y z+ + − = . 



 

Câu 48: Viết phương trình mặt phẳng ( )α  đi qua ( )2;1; 3M − , biết ( )α  cắt trục , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại 

, ,A B C  sao cho tam giác ABC  nhận M  làm trực tâm 
A. 2 5 6 0.x y z+ + − =  B. 2 6 23 0.x y z+ − − =  
C. 2 3 14 0.x y z+ − − =  D. 3 4 3 1 0.x y z+ + − =  

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho bốn điểm ( )1;1;1A , ( )1;0; 2B − − , ( )2; 1;0C − , ( )2;2;3D − . Hỏi có 

bao nhiêu mặt phẳng song song với ,AB CD  và cắt 2 đường thẳng ,AC BD  lần lượt tại ,M N  

thỏa mãn 
2

2 1BN AM
AM

  = − 
 

. 

A. 0 . B. 2 . C. 3 . D. 1. 

Câu 50: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng z 18 0ax by c+ + − =  cắt ba trục toạ độ tại , ,A B C  sao cho 
tam giác ABC  có trọng tâm ( )1; 3;2G − − . Giá trị a c+  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 5− . D. 3− . 
---------- HẾT ---------- 

  



 

HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên khoảng K  và , ,a b c K∈ . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. ( )d 0
a

a

f x x =∫ .  B. ( ) ( )d dt
b b

a a

f x x f t=∫ ∫ . 

C. ( ) ( )d d
b a

a b

f x x f x x= −∫ ∫ . D. ( ) ( ) ( )d d d
b b c

a c a

f x x f x x f x x+ =∫ ∫ ∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

 Mệnh đề đúng là: ( ) ( ) ( )d d d
b c c

a b a

f x x f x x f x x+ =∫ ∫ ∫ . 

Câu 2: Giả sử ( )
2

0

d 5f x x =∫  và ( )
2

0

d 7g x x = −∫ . Khi đó, ( )
2

0

3 2 ( ) dI f x g x x= −  ∫  bằng: 

A. 19I = . B. 29I = . C. 1I = . D. 22I = . 
Lời giải 

Chọn B 

 Ta có:
 

( ) ( ) ( )
2 2 2

0 0 0

3 2 ( ) d 3 d 2 d 29I f x g x x f x x g x x= − = − =  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 3: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn [ ]1;3− , ( )3 2021f = , ( )
3

1

d 2020f x x
−

′ =∫ . Tính ( )1f − ? 

A. ( )1 1f − = − . B. ( )1 1f − = . C. ( )1 3f − = . D. ( )1 2f − = . 

Lời giải 
Chọn B 

 Ta có ( ) ( )
3

3

1
1

df x x f x
−

−

′ =∫ ( ) ( )3 1f f= − − ( ) ( ) ( )
3

1

1 3 df f f x x
−

′⇒ − = − ∫ 2021 2020 1= − = . 

Câu 4: Biết ( )f x  là hàm số liên tục trên   và ( )
5

1

d 8f x x
−

=∫ . Khi đó tính ( )
4

1

2 3 dI f x x= −∫ . 

A. 4I = . B. 2I = . C. 8I = . D. 6I = . 
Lời giải 

Chọn A 
 Đặt 2 3 d 2dt x t x= − ⇒ = . 
 Đổi cận: 1 1x t= ⇒ = − , 4 5x t= ⇒ = . 

 ( ) ( )
4 5

1 1

12 3 d d 4
2

I f x x f t t
−

= − = =∫ ∫ . 

Câu 5: Cho tích phân 
e

1

4 ln 3 dxI x
x
−

= ∫ . Nếu đặt lnt x=  thì 

A. 
1

4 3 d
e

e

t

tI t−
= ∫  B. 

1

0

4 3 dtI t
t
−

= ∫  C. ( )
e

1

4 3 dI t t= −∫  D. ( )
1

0

4 3 dI t t= −∫  

Lời giải 
Chọn D 



 

 Đặt lnt x=  1d dt x
x

⇒ = . Đổi cận e 1x t= ⇒ = , 1 0x t= ⇒ = . 

 Khi đó ( )
e 1

1 0

4 ln 3 d 4 3 dxI x t t
x
−

= = −∫ ∫ . 

Câu 6: Cho tích phân 
2

3

sin d ln 5 ln 2
cos 2

x x a b
x

π

π

= +
+∫  với , .a b∈  Giá trị 3 2P a b= +  bằng 

A. 1P =  B. 7P =  C. 1P = −  D. 0P =  
Lời giải 

Chọn C 
 Đặt cos 2t x= + d sin dt x x⇒ = −  

 Đổi cận 5
3 2

x tπ
= ⇒ = , 2

2
x tπ
= ⇒ =  

 
2

3

sin d
cos 2

x x
x

π

π +∫
2

5
2

1dt
t

= −∫
5
2

2

1dt
t

= ∫
5
2
2

ln t=
5ln ln 2
2

= − ln 5 2ln 2= −

 
 Vậy ta được 1; 2a b= = −  nên 1P = − . 

Câu 7: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  . Biết ( )
2

2

0

. 1 d 6x f x x+ =∫ , hãy tính ( )
5

1

dI f x x= ∫  

A. 12I = . B. 3I = . C. 1
12

I = . D. 1
3

I = . 

Lời giải 
Chọn A 

 Xét tích phân ( )
2

2

0

. 1 d 6x f x x+ =∫ , ta có 

 Đặt 2 1t x= + dt 2 dx x⇒ = . 
 Đổi cận: Khi 0x = 1t⇒ = , 2x = 5t⇒ = . 

 Do đó ( )
2

2

0

. 1 d 6x f x x+ =∫ ( )
5

1

1 dt 6
2

f t⇔ =∫ ( )
5

1

dt 12f t⇔ =∫ ( )
5

1

d 12f x x⇒ =∫  hay 12I = . 

Câu 8: Tích phân ( )22

2
0

1
d ln

1
x

I x a b c
x
−

= = +
+∫ , trong đó a , b , c  là các số nguyên. Giá trị của biểu thức 

3 2a b c+ +  bằng 
A. 15 . B. 13 . C. 4 . D. 9 . 

Lời giải 
Chọn D 

 ( )22

2
0

1
d

1
x

I x
x
−

=
+∫

2

2
0

21 d
1

x x
x

 = − + ∫ ( ) 2
2

0
ln 1 2 ln 5x x= − + = − . 

 Khi đó 1a = − , 5b = , 2c = . 
 Vậy 3 2 9a b c+ + = . 



 

Câu 9: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;5  và ( )5 10f = , ( )
5

0

d 30xf x x′ =∫ . Tính 

( )
5

0

df x x∫ . 

A. 20 . B. 30− . C. 20− . D. 70 . 
Lời giải 

Chọn A 

 Đặt 
( )d d

u x
v f x x
=

 ′= ( )
d du x
v f x

=⇒  =
 

 ( ) ( )( ) ( )
5 5

5

0
0 0

. d . dx f x x x f x f x x′ = −∫ ∫ ( ) ( )
5

0

30 5 5 df f x x⇔ = − ∫  

 ( ) ( )
5

0

d 5 5 30 20f x x f= − =∫ . 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và thỏa mãn ( )
4

0

tan d 6f x x

π

=∫  và ( )21

2
0

d 4
1

x f x
x

x
=

+∫ . Tính tích 

phân ( )
1

0

dI f x x= ∫ . 

A. 10 . B. 2 . C. 2− . D. 3
2

. 

Lời giải 
Chọn A 

Xét ( )
4

0

tan d 6f x x

π

=∫ . 

 Đặt tant x= 2

1d d
cos

t x
x

⇒ = 2

dd
1

tx
t

⇒ =
+

. 

 Đổi cận: 0x = 0t⇒ = , 
4

x π
= 1t⇒ = . 

 ( ) ( )14

2
0 0

t
tan d d 6

1
f

f x x t
t

π

= =
+∫ ∫  ( )1

2
0

d 6
1
f x

x
x

⇒ =
+∫ . 

Mặt khác ( ) ( )21 1

2 2
0 0

d d
1 1
f x x f x

x x
x x

+ =
+ +∫ ∫

( ) ( )21

2
0

1
.d

1
x f x

x
x

+

+∫  

( )
1

0

df x x⇔ ∫ 6 4 10= + = . 

 Vậy 10I =  

Câu 11: Cho hàm số ( )y f x= , ( )y g x=  liên tục trên [ ]; .a b  Gọi ( )H  là hình giới hạn bởi hai đồ thị 

( )y f x= , ( )y g x=  và các đường thẳng x a= , x b= . Diện tích hình ( )H  được tính theo công 

thức nào dưới đây? 



 

A. ( ) ( )d d
b b

H
a a

S f x x g x x= −∫ ∫ . B. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −∫ . 

C. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −  ∫ . D. ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −  ∫ . 

Lời giải 
Chọn B 
Cho hàm số ( )y f x= , ( )y g x=  liên tục trên [ ]; .a b  Gọi ( )H  là hình giới hạn bởi hai đồ thị 

( )y f x= , ( )y g x=  và các đường thẳng x a= , x b= . Diện tích hình ( )H  được tính theo công 

thức ( ) ( ) d
b

H
a

S f x g x x= −∫ . 

Câu 12: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b=  ( )a b< . Thể tích khối tròn xoay tạo thành 

khi quay D  quanh trục hoành được tính theo công thức nào dưới đây? 

A. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . B. ( )22 d
b

a

V f x xπ= ∫ . C. ( )2 2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . D. ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Lời giải 
Chọn A 
Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng x a= , x b=  ( )a b< . Thể tích khối tròn xoay tạo thành 

khi quay D  quanh trục hoành được tính theo công thức ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Câu 13: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  và trục hoành (phần tô đậm trong hình 

vẽ) là 

 

A. ( ) ( )
0 1

2 0

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . B. ( ) ( )
0 1

2 0

d dS f x x f x x
−

= +∫ ∫ . 

C. ( ) ( )
1 0

0 2

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . D. ( )
1

2

df x x
−
∫ . 

Lời giải 
Chọn A 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  và trục hoành (phần tô đậm trong hình 

vẽ) là ( ) ( )
0 1

2 0

d dS f x x f x x
−

= −∫ ∫ . 



 

Câu 14: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 24y x x= −  và trục Ox . 

A. 11. B. 34
3

. C. 31
3

. D. 32
3

. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 24y x x= −  và trục Ox . 

Xét phương trình 24 0x x− =
0
4

x
x
=

⇔  =
. 

Ta có 
4

2

0

4 dS x x x= −∫
4

2

0

(4 )dx x x= −∫
43

2

0

(2 )
3
xx= −

32
3

= . 

Câu 15: Tính thể tích V của vật thể nằm giữa hai mặt phẳng 0x =  và x π= , biết rằng thiết diện của vật 
thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x  ( )0 x π≤ ≤  là một tam 

giác đều cạnh bằng 2 sin x . 

A. 3V = . B. 3V π= . C. 2 3V π= . D. 2 3V = . 
Lời giải 

Chọn D 

( )
0

dV S x x= ∫
π

( )2

0

32 sin d
4

x x= ∫
π

2 3= . 

Câu 16: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi ,y x= 2y x= −  và trục hoành (phần hình vẽ được gạch 

chéo). Diện tích của ( )H  bằng 

 

A. 10
3

. B. 16
3

. C. 7
3

. D. 8
3

. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số y x=  và 2y x= − : 

2x x= −
( )2

2

2

x

x x

≥⇔ 
= −

2

2
5 4 0

x
x x
≥

⇔ 
− + =

4x⇔ = . 

Diện tích hình phẳng ( )H  là 

( )
2 4

0 2

d 2 dS x x x x x= + − −∫ ∫ ( )
2 4

0 2

d 2 dx x x x x= + − +∫ ∫  

423 3
22 2

0 2

2 2 2
3 3 2
x x x x

 
 = + − +  
 

10
3

= . 



 

Câu 17: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 2y x= , 0y = , 0x = , 4x = . Đường thẳng y k=

( )0 16k< <  chia hình ( )H  thành hai phần có diện tích 1S , 2S  (hình vẽ). Tìm k  để 1 2S S= . 

 
A. 34 4 . B. 4 . C. 32 4 . D. 34 2 . 

Lời giải 
Chọn B 
Với 0x ≥  ta có 2y x= x y⇔ = . 

Khi đó 1 2S S= ( ) ( )
16

0 0

4 2 4
k

y dy y dy⇔ − = −∫ ∫  
162 24 2 4
0 03 3

k
y y y y y y   ⇔ − = −   

   
 

64 22 4
3 3

k k k ⇔ = − 
 

6 16 0k k k⇔ − + = ( )( )2 4 8 0k k k⇔ − − − =  

4

16 8 3

k

k

=
⇔ 

= +
. Do 0 16k< <  nên 4k = . 

Câu 18: Cho hình vuông OABC  có cạnh bằng 4  được chia thành hai phần bởi parabol ( )P có đỉnh tại 

O . Gọi S  là hình phẳng không bị gạch (như hình vẽ). Tính thể tích V  của khối tròn xoay khi 
cho phần S  quay quanh trục Ox . 

A. 128
5

V π
= . B. 128

3
V π
= . C. 64

5
V π
= . D. 256

5
V π
= . 

 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có parabol ( )P  có đỉnh O  và đi qua điểm ( )4;4B  có phương trình 21
4

y x= . 

Khi đó thể tích khối tròn xoay sinh bởi hình phẳng (phần gạch chéo) khi quay quanh trục Ox  là: 
24

2
1

0

1 d
4

V x x =  
 ∫π

64
5

=
π . 

Thể tích khối trụ khi quay hình vuông OABC  quanh cạnh OC  là 2
2V r h= π 2.4 .4= π 64= π . 



 

Suy ra thể tích V  của khối tròn xoay khi cho phần S  quay quanh trục Ox  là 

2 1V V V= −
6464

5
= −

ππ 256
5

=
π . 

Câu 19: Cho hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + +  có đồ thị ( )C . Biết rằng tiếp tuyến d của ( )C  tại điểm A  

có hoành độ bằng 1−  cắt ( )C  tại điểm B có hoành độ bằng 2 (xem hình vẽ). Diện tích hình 

phẳng giới hạn bởi d  và ( )C  (phần gạch chéo) bằng 

 

A. 27 .
4

 B. 11.
2

 C. 25 .
4

 D. 13.
2

. 

Lời giải 
Chọn A 
Vì đồ thị hàm số ( )f x đi qua gốc tọa độ O  nên ta có 0c =  

Ta có: ( ) 23 2f x x ax b′ = + + , ( )1 2 3f a b′ − = − + + , ( )1 1f a b− = − − . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm có hoành độ bằng 1−  là 
( )( )2 3 1 1y a b x a b= − + + + + − − ( )2 3 2y a b x a⇔ = − + + − + . 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ( )C  và tiếp tuyến là 

( )3 2 2 3 2x ax bx a b x a+ + = − + + − +  ( )1  

Vì tiếp tuyến cắt đồ thị hàm số tại điểm 2x = nên ta có 8 4 2 4 2 6 2a b a b a+ + = − + + − + 0a⇒ =
. 
Vậy phương trình tiếp tuyến của ( )C  tại điểm 1x = − ; ( )3 2y b x= + +  

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )C  tại điểm 1x = −  và đồ thị hàm số ( )C  là 

( )
2

3

1

3 2 dS b x x bx x
−

 = + + − − ∫ ( )
2

3

1

3 2 dx x x
−

= − + +∫
27
4

= . 

Câu 20: Một hình cầu có bán kính 6dm,  người ta cắt bỏ hai phần bằng hai mặt phẳng song song và cùng 
vuông góc với đường kính để làm mặt xung quanh của một chiếc lu chứa nước (như hình vẽ). 
Tính thể tích V  mà chiếc lu chứa được, biết mặt phẳng cách tâm mặt cầu 4dm . 



 

. 

A. ( )3368 dm
3

V π= . B. ( )3192 dmV π= . C. ( )3736 dm
3

V π= . D. ( )3288 dmV π= . 

Lời giải 
Chọn C 

 
Trong hệ trục tọa độ Oxy , xét đường tròn ( )C  có phương trình 2 2 36x y+ = . Khi đó nửa phần 

trên trục hoành của ( )C  quay quanh trục hoành tạo ra mặt cầu tâm O  bán kính bằng 6 . 

Mặt khác ta tạo hình phẳng ( )H  giới hạn bởi nửa phần trên trục hoành của ( )C , trục Ox  và các 

đường thẳng 4, 4x x= − = ; sau đó quay ( )H  quanh trục Ox  ta được khối tròn xoay chính là 

chiếc lu trong đề bài. 

Ta có 2 2 36x y+ = 236y x⇔ = ± − ⇒  nửa phần trên trục hoành của ( )C  là 236y x= − . 

Thể tích V  của chiếc lu là 

( )
4 2

2

4

36 dV x x
−

= −∫π ( )
4

2

4

36 dx x
−

= −∫π
43

4

36
3
xx

−

 
= − 

 
π 736

3
= π ( )3dm . 

Câu 21: Số phức nào dưới đây là số thuần ảo? 
A. 3= +z i . B. 3=z i . C. 2 3= − +z i . D. 2= −z . 

Lời giải 
Chọn B 
Một số phức có phần thực bằng 0  được gọi là số thuần ảo. 

Câu 22: Số phức z  thỏa mãn 1 2z i= −  được biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ bởi điểm? 
A. ( )1; 2Q − − . B. ( )1;2M . C. ( )1;2P − . D. ( )1; 2N − . 

Lời giải 
Chọn B 
Vì 1 2 1 2z i z i= − ⇒ = + . 

x

y

-4 O 4



 

Do đó điểm biểu diễn số phức z là ( )1;2 . 

Câu 23: Tất cả nguyên hàm của hàm số ( ) 1
2 3

f x
x

=
+

 là 

A. 1 ln 2 3
2

x C+ + . B. ( )1 ln 2 3
2

x C+ + . C. ln 2 3x C+ + . D. 1 ln 2 3
ln 2

x C+ + . 

Lời giải 
Chọn A 

( ) 1 1d d ln 2 3
2 3 2

f x x x x C
x

= = + +
+∫ ∫ . 

Câu 24: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( )'f x  và có một nguyên hàm là ( )F x . 

Tìm ( ) ( )2 ' 1 ?I f x f x dx= + +  ∫  

A. ( ) ( )2I F x x f x C= + + . B. ( )2 1I x F x x= + +  

C. ( ) ( )2I x F x f x x C= + + + + . D. ( ) ( )2I F x f x x C= + + + . 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 ' 1 2 ' 1 2I f x f x dx f x dx f x dx dx F x f x x C= + + = + + = + + +  ∫ ∫ ∫ ∫

 ( ) ( ) ( ) ( )2 ' 1 2f x f x dx F x f x x C= + + = + + +  ∫ . 

Câu 25: Cho hàm số ( )y f x=  là hàm số chẵn và ( ) ( )2 1 .f x x x′ = −  Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ( ) ( ) ( )1 0 1f f f= = − . B. ( ) ( ) ( )1 0 2f f f> > − . 

C. ( ) ( ) ( )2 0 1f f f− > > . D. ( ) ( ) ( )1 0 1f f f− ≥ ≥ . 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( )3 4 21 1 .
4 2

f x f x dx x x dx x x C C′= = − = − + ∈∫ ∫   

( ) ( ) ( ) ( )1 10 ; 1 ; 1 ; 2 2.
4 4

f C f C f C f C= − = − = − − = +  

( ) ( ) ( ) ( )1 1 0 2 .f f f f⇒ − = < < −  

Câu 26: Gọi ( ) ( )2= + + xF x ax bx c e  là nguyên hàm của hàm số ( ) ( )21 xf x x e= − . Tính 2S a b c= + + . 

A. 3S = . B. 2S = − . C. 0S = . D. 4S = . 
Lời giải 

Chọn B 
Do ( )F x  là nguyên hàm của ( )f x  nên ta có 

( ) ( ) ( )( ) ( )22 2 1x xF x f x ax a b x b c e x e′ = ⇔ + + + + = − . 

Do đó ta có 
1 1

2 2 4 2 2
1 5

a a
a b b S a b c

b c c

= = 
 + = − ⇔ = − ⇒ = + + = − 
 + = = 

. 

Câu 27: Cho 
3

( )
3
xF x =  là một nguyên hàm của ( )f x

x
. Tính '( ). xf x e dx∫  



 

A. 23 6 6x x xx e xe e C− + +  B. 2 6 6x x xx e xe e C− + +  
C. 23 6x x xx e xe e C− + +  D. 23 6 6x xx xe e C+ + +  

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 2 3 2( ) ( )'( ) ( ) '( ) 3f x f xF x x f x x f x x
x x

= ⇔ = ⇔ = ⇒ =  

Do đó 2'( ). 3 .x xf x e dx x e dx=∫ ∫  ta đặt 
2 63

xx

du xdxu x
v edv e dx

= =  ⇒ 
== 

 

Ta được 2 2 2'( ). 3 . 3 6 3 6 6x x x x x x xf x e dx x e dx x e xe x e xe e C= = − = − + +∫ ∫ ∫  

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) ( ) ( )2 2' 1 1 . ''xf x x f x f x+ = −        
với mọi x  dương. 

Biết ( ) ( )1 ' 1 1.f f= = Tính ( )2 2 .f  

A. ( )2 2 2 ln 2 2.f = +  B. ( )2 2 ln 2 1.f = +  

C. ( )2 2 2 ln 2 2.f = +  D. ( )2 2 ln 2 1.f = +  

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 22
2

1' 1 1 . '' ' . '' 1 1xf x x f x f x f x f x f x
x

+ = − ⇔ + = −            (do 0x > ). 

Lấy nguyên hàm hai vế ( )1  ta có: ( ) ( ) ( )1
1. ' 2 .f x f x x C
x

= + +  

Do ( ) ( )1 ' 1 1f f= =  nên từ ( ) 12 1.C⇒ = −  

Khi đó ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 2. ' 1 2 . ' 2 2 3 .f x f x x f x f x x
x x

= + − ⇔ = + −  

Lấy nguyên hàm hai vế ( )3  ta có: ( ) ( )2 2
22 ln 2 4 .f x x x x C= + − +  

Do ( )1 1f =  nên từ ( ) 24 2.C⇒ =  

Vậy: ( ) ( )2 2 22 ln 2 2 2 2ln 2 2.f x x x x f= + − + ⇒ = +  

Câu 29: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A , ( )0;3; 1B − . Mặt cầu ( )S  đường 

kính AB  có phương trình là 
A. ( )22 22 3x y z+ − + = . B. ( ) ( )2 2 21 2 3x y z− + − + = . 

C. ( ) ( ) ( )2 2 21 2 1 9x y z− + − + + = . D. ( ) ( )2 2 21 2 9x y z− + − + = . 

Lời giải 
Chọn B 
Tâm I  là trung điểm AB ⇒  ( )1;2;0I  và bán kính 3R IA= = . 

Vậy: ( ) ( ) ( )2 2 2: 1 2 3S x y z− + − + = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với (1;2;0), (3;2; 1), ( 1; 4;4)A B C− − − . Tập hợp tất 
cả các điểm M  sao cho 2 2 2 52MA MB MC+ + =  là 
A. mặt cầu tâm ( 1;0; 1)I − − , bán kính 2r = . B. mặt cầu tâm ( 1;0; 1)I − − , bán kính 2.r =

C. mặt cầu tâm (1;0;1)I , bán kính 2r = . D. mặt cầu tâm (1;0;1)I , bán kính 2r = . 
Lời giải 



 

Chọn C 
Gọi ( ; ; )M x y z . 
Khi đó 2 2 2MA MB MC+ +  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 22 2 21 2 3 2 ( 1) 1 4 ( 4)x y z x y z x y z= − + − + + − + − + + + + + + + −  
2 2 23 3 3 6 6 52.x y z x z= + + − − +  

Theo đề: 2 2 2 52MA MB MC+ + = 2 2 23 3 3 6 6 52 52x y z x z⇔ + + − − + =  
2 2 2( 1) ( 1) 2x y z⇔ − + + − =  

Vậy: M  thuộc mặt cầu có tâm mặt cầu tâm (1;0;1)I , bán kính 2.r =  

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho các vectơ ( )1; 1;2a = −
 , ( )3;0; 1b = −



 và ( )2;5;1c = −
 . Tọa độ của 

vectơ u a b c= + −
   

 là 
A. ( )0;6; 6u = −


. B. ( )6;0; 6u = −


. C. ( )6; 6;0u = −


. D. ( )6;6;0u = −


. 

Lời giải 
Chọn C 

( )( ) ( )1 3 2 ; 1 0 5;2 1 1 6; 6;0u a b c= + − = + − − − + − − − = −
   

. 

Câu 32: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( )1;2;3A , ( )1;0;1B − . Trọng tâm G  của tam giác OAB  

có tọa độ là 

A. ( )0;1;1 . B. 2 40; ;
3 3

 
 
 

. C. ( )0;2;4 . D. ( )2; 2; 2− − − . 

Lời giải 
Chọn B 

Áp dụng công thức tọa độ trọng tâm tam giác ta có 

1 1 0 0
3

2 0 0 2
3 3

3 1 0 4
3 3

G

G

G

x

y

z

− + = =


+ + = =


+ + = =

 2 40; ;
3 3

G  ⇒  
 

. 

Vậy trọng tâm G  của tam giác OAB  có tọa độ là 2 40; ;
3 3

 
 
 

. 

Câu 33: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )1;2;3A  trên mặt phẳng ( )Oyz  là 

A. ( )0;2;3M . B. ( )1;0;3N . C. ( )1;0;0P . D. ( )0;2;0Q . 

Lời giải 
Chọn A 
Theo lý thuyết ta có: Hình chiếu của điểm ( ); ;M x y z lên mặt phẳng ( )Oyz  là ( )0; ;M y z′  

Nên ( )0;2;3M  là hình chiếu của điểm ( )1;2;3A  trên mặt phẳng ( )Oyz . 

Câu 34: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( )2; 3;1a = −


 và ( )1;4; 2b = − −


. Giá trị của biểu thức .a b
 

 

bằng 
A. 16− . B. 4− . C. 4 . D. 16 . 

Lời giải 
Chọn A 



 

( ) ( ) ( ). 2. 1 3 .4 1. 2 16a b = − + − + − = −
 

. 

Câu 35: Trong không gian Oxyz , cho ( )0; 1;1A − , ( )2;1; 1B − − , ( )1; 3; 2C − . Biết rằng ABCD  là hình 

bình hành, khi đó tọa độ điểm D  là 

A. ( )1;1; 4D . B. 21;1;
3

D  − 
 

. C. ( )1; 3; 4D . D. ( )1; 3; 2D − − − . 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi tọa độ điểm ( ); ;D x y z , ( )2; 2; 2AB = − −



, ( )1 ; 3 ; 2DC x y z= − − − −


 

Vì ABCD  là hình bình hành nên AB DC=
 

. Do đó, ta có hệ sau: 
1 2 1

3 2 1
2 2 4

x x
y y
z z

− − = − = 
 − = ⇔ = 
 − = − = 

 

Vậy tọa độ điểm ( )1;1; 4D . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;2; 3 , 1;0;2 , ; ; 2A B C x y− − −  thẳng hàng. Khi đó 

x y+  bằng 

A. 1x y+ = . B. 17x y+ = . C. 11
5

x y+ = − . D. 11
5

x y+ = . 

Lời giải 
Chọn A 
Có ( ) ( )2; 2;5 , 1; 2;1AB AC x y= − = + −

 

. 

,  ,  A B C  thẳng hàng ,  AB AC⇔
 

 cùng phương 

3
1 2 1 5 1

82 2 5
5

x
x y x y

y

 = −+ − ⇔ = = ⇔ ⇒ + =−  =


. 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho ( )3;1;2A − , tọa độ điểm 'A  đối xứng với điểm A  qua trục Oy  là 

A. ( )3; 1; 2− − . B. ( )3; 1;2− . C. ( )3;1; 2− . D. ( )3; 1;2− − . 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi ( ); ; , '( '; '; ')A x y z A x y z  là điểm đối xứng với điểm A qua trục Oy . 

Điểm 'A  đối xứng với điểm A  qua trục Oy nên 
'
'
'

x x
y y
z z

= −
 =
 = −

. Do đó ( )' 3;1; 2A = − . 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )3;1; 2A − , ( )2; 3;5B − . Điểm M  thuộc đoạn AB  sao 

cho 2MA MB= , tọa độ điểm M  là 

A. 7 5 8; ;
3 3 3

M − 
 
 

. B. ( )4;5; 9M − . C. 3 17; 5;
2 2

M  − 
 

. D. ( )1; 7;12M − . 

Lời giải 
ChọnA 
Gọi ( ); ;M x y z . 



 

Vì điểm M  thuộc đoạn AB  sao cho 2MA MB= 2AM MB⇒ =
 

 

( )
( )
( )

7
33 2 2

5 7 5 81 2 3 ; ;
3 3 3 3

2 2 5 8
3

x
x x

y y y M

z z
z

 =− = −    ⇔ − = − − ⇔ = − ⇒ −   
  + = −  =

. 

Vậy 7 5 8; ;
3 3 3

M − 
 
 

. 

Câu 39: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;2;5A , ( )3;4;1B , ( )2;3; 3C − . Gọi G  là 

trọng tâm tam giác ABC  và M  là điểm thay đổi trên ( )mp Oxz . Độ dài GM  ngắn nhất bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 
Do G  là trọng tâm tam giác ABC ( )2;3;1G⇒ . 

Gọi H  là hình chiếu vuông góc của G  trên mặt phẳng ( )Oxz , khi đó GH  là khoảng cách từ G  

đến mặt phẳng ( )Oxz , ta có: ( )( ), 3GH d G Oxz= =  

Với M  là điểm thay đổi trên mặt phẳng ( )Oxz , ta có 3GM GH≥ = , do đó GM  ngắn nhất ⇔

M H≡ . 
Vậy độ dài GM  ngắn nhất bằng 3 . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho véc tơ ( ) ( )1;1; 2 , 1;0;u v m= − =
 

. Tìm tất c giá trị của m  để góc 

giữa u


, v


 bằng 45° . 
A. 2m = . B. 2 6m = ± . C. 2 6m = − . D. 2 6m = + . 

Lời giải 
Chọn C 

+ ( ) ( ) 2, 45 cos ,
2

u v u v= °⇔ =
   

 . 2
2.

u v
u v

⇔ =
 

 

2

1 2 1
26. 1

m
m

−
⇔ =

+
 ( )23 1 1 2m m⇔ + = −  

2 2

1 2 0
3 3 1 4 4

m
m m m
− ≥

⇔ 
+ = − +

 
2

1
2
4 2 0

m

m m

 ≤⇔ 
 − − =

 2 6m⇔ = − . 

Vậy: 2 6m = − . 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho hình thang cân ABCD  có các đáy lần lượt là ,AB CD . Biết 

( )3;1; 2A − , ( )1;3;2B − , ( )6;3;6C −  và ( ); ;D a b c  với ; ;a b c R∈ . Tính T a b c= + + . 

A. 3T = − . B. 1T = . C. 3T = . D. 1T = − . 
Lời giải 

Chọn A 
 Cách 1: Ta có ( ) ( )4;2;4 ; 6; 3; 6AB CD a b c= − = + − −

 

 

Do ABCD  là hình thang cân nên CD k AB=
 

( )∈k R  hay 6 3 6
2 1 2

a b c+ − −
= =

−
 



 

2
ab

c a

− =⇒ 
 = −

. Vậy ; ;
2
aD a a− − 

 
. 

Lại có 2 2AC BD AC BD= ⇔ = ( ) ( ) ( )
2

2 2 22 29 2 8 1 3 2
2
aa a ⇔ − + + = + + + + + 

 

2 6
4 60 0

10
a

a a
a
=

⇔ + − = ⇔  = −
 

Với ( )10 10;5;10a D= − ⇒ − . Kiểm tra thấy: AB CD=
 

 (Không thỏa mãn ABCD  là hình thang 

cân). 
Với ( )6 6; 3; 6a D= ⇒ − − . Kiểm tra thấy: ( )3 .AB CD− =

 

 ( thỏa mãn). 

Do đó, 6 3 6 3T a b c= + + = − − = − . 
Cách 2 
Ta có ( ) ( )4;2;4 ; 6; 3; 6AB CD a b c= − = + − −

 

 

Do ABCD  là hình thang cân nên ;AB CD
 

 ngược hướng hay 6 3 6 0
2 1 2

a b c+ − −
= = <

−
 

2

6

ab

c a
a

− =


⇔ = −
 > −


. Vậy ; ;
2
aD a a− − 

 
 với 6a > − . 

Lại có 2 2AC BD AC BD= ⇔ = ( ) ( ) ( )
2

2 2 22 29 2 8 1 3 2
2
aa a ⇔ − + + = + + + + + 

 

2 6
4 60 0

10( )
a

a a
a L
=

⇔ + − = ⇔  = −
 

Với ( )6 6; 3; 6a D= ⇒ − − . 

Do đó, 6 3 6 3T a b c= + + = − − = − . 
Cách 3 
Viết phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB ( cũng là mp trung trực của đoạn 
thẳng CD ) 
Gọi mp ( )α là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB , suy ra mp ( )α  đi qua trung điểm 

( )1;2;0I  của đoạn thẳng AB  và có một vectơ pháp tuyến là ( )1 2;1;2
2

n AB= = −
 

, suy ra 

phương trình của mp ( )α là: ( ) : 2 2z 0x yα − + + = . 

Vì ,C D  đối xứng nhau qua mp ( )α nên 

( )6; 3; 6 6; 3; 6 3D a b c T a b c− − ⇒ = = − = − ⇒ = + + = −  

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với ( )1;2;5A , ( )3;4;1B , ( )2;3; 3C − . Gọi G  là 

trọng tâm tam giác ABC  và M  là điểm thay đổi trên ( )mp Oxz . Độ dài GM  ngắn nhất bằng 

A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 



 

 Do G  là trọng tâm tam giác ABC ( )2;3;1G⇒ . 

Gọi H  là hình chiếu vuông góc của G  trên mặt phẳng ( )Oxz , khi đó GH  là khoảng cách từ 

G  đến mặt phẳng ( )Oxz , ta có: ( )( ), 3GH d G Oxz= =  

Với M  là điểm thay đổi trên mặt phẳng ( )Oxz , ta có 3GM GH≥ = , do đó GM  ngắn nhất ⇔

≡M H . 
Vậy độ dài GM  ngắn nhất bằng 3 . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ): 3 0P x y z+ − + = , ( )P  đi qua điểm nào dưới đây? 

A. ( )1;1; 1M − . B. ( )1; 1;1N − − . C. ( )1;1;1P . D. ( )1;1;1Q − . 

Lời giải 
Chọn B 
 Loại A, C, D vì thay tọa độ điểm ( )1;1; 1M − , ( )1;1;1P , ( )1;1;1Q −  vào pt mặt phẳng ( )P  ta 

thấy không thỏa mãn. 
Thay tọa độ điểm ( )1; 1;1N − − vào phương trình mặt phẳng ( )P  ta thấy: 1 1 1 3 0− − − + =  thỏa 

mãn. Tức là mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )1; 1;1N − − . 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4A B− − . Phương trình mặt phẳng

( )OAB  là 

A. 3 14 5 0x y z+ + = . B. 3 14 5 0x y z− + = . C. 3 14 5 0x y z+ − = . D. 3 14 5 0x y z− − = . 
Lời giải 

Chọn D 

 Ta có: ( ) ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4 ; 3; 14; 5OA OB OA OB = − = − ⇒ = − − 
   

 là VTPT của

( )OAB  

Mặt phẳng ( )OAB có VTPT là ( )3 ; 14 ; 5− − và đi qua ( )0;0;0O nên có phương trình: 

3 14 5 0x y z− − = . 

Câu 45: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , gọi ( )α  là mặt phẳng đi qua điểm ( )2; 1;1A −  và song 

song với mặt phẳng ( ) :2 3 2 0Q x y z− + + = . Phương trình mặt phẳng ( )α  là: 

A. 4 2 6 8 0x y z− + + = . B. 2 3 8 0x y z− + − = . C. 2 3 8 0x y z− + + = . D. 4 2 6 8 0x y z− + − =
. 

Lời giải 
Chọn B 
 Vì ( )α  song song với ( ) :2 3 2 0Q x y z− + + =  nên mặt phẳng ( )α  có phương trình dạng 

2 3 0x y z d− + + =  với 2d ≠ . 
Vì ( )α  đi qua điểm ( )2; 1;1A −  nên ( )2.2 1 3.1 0 8d d− − + + = ⇔ = −  (thỏa mãn 2d ≠ ). 

Vậy ( )α  có phương trình là 2 3 8 0x y z− + − = . 

Câu 46: Trong không gian Oxyz , cho điểm (1; 2;3), (3;0; 1)A B− − . Mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng
AB  có phương trình 
A. 1 0x y z+ − + = . B. 2 1 0x y z+ − + = . C. 2 1 0x y z− − + = . D. 2 7 0x y z+ − + = . 

Lời giải 



 

Chọn B 

 Gọi M là trung điểm AB thì  2; 1;1M  ;  2;2; 4AB  


. 

Mặt phẳng trung trực của AB đi qua M nhận AB


 làm vectơ pháp tuyến có phương trình: 
( ) ( ) ( )2 2 2 1 4 1 0 2 1 0.x y y x y z− + + − − = ⇔ + − + =  

Câu 47: Trong không gian Oxyz , cho ( )2;0;0A , ( )0;4;0B , ( )0;0;6C , ( )2;4;6D . Gọi ( )P  là mặt 

phẳng song song với ( )mp ABC , ( )P  cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC . Phương trình của ( )P  
là 
A. 6 3 2 24 0x y z+ + − = . B. 6 3 2 12 0x y z+ + − = . 
C. 6 3 2 0x y z+ + = . D. 6 3 2 36 0x y z+ + − = . 

Lời giải 
Chọn A 

 Phương trình ( )mp ABC : 1
2 4 6
x y z
+ + = 6 3 2 12 0x y z⇔ + + − = . 

Mặt phẳng ( )P  song song với mặt phẳng ( )ABC  nên phương trình có dạng: 

6 3 2 0x y z d+ + + = , 12d ≠ − . 

Mặt phẳng ( )P  cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC  

( ) ( )( ) ( )( ), ,d ABC P d D P⇔ = ( )( ) ( )( ), ,d A P d D P⇔ =  

2 2 2 2 2 2

6.2 6.2 3.4 2.6

6 3 2 6 3 2

d d+ + + +
⇔ =

+ + + +
12 36d d⇔ + = + 24d⇔ = −  (thỏa mãn). 

Vậy phương trình mặt phẳng ( )P : 6 3 2 24 0x y z+ + − = . 

Câu 48: Viết phương trình mặt phẳng ( )α  đi qua ( )2;1; 3M − , biết ( )α  cắt trục , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại 

, ,A B C  sao cho tam giác ABC  nhận M  làm trực tâm 
A. 2 5 6 0.x y z+ + − =  B. 2 6 23 0.x y z+ − − =  
C. 2 3 14 0.x y z+ − − =  D. 3 4 3 1 0.x y z+ + − =  

Lời giải 
Chọn C 
 Giả sử ( ) ( ) ( );0;0 , 0; ;0 , 0;0; , 0.A a B b C c abc ≠  

Khi đó mặt phẳng ( )α  có dạng: 1x y z
a b c
+ + = . 

Do ( ) ( )2 1 3 1 1M
a b c

α∈ ⇒ + − =  

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )2 ;1; 3 , 2;1 ; 3 , 0; ; , ;0;AM a BM b BC b c AC a c= − − = − − = − = −
   

 

Do M  là trực tâm tam giác ABC  nên: ( )
3. 0 3 0

232 3 0. 0 2

b cAM BC b c
ca c aBM AC

= − = − − = ⇔ ⇔  − − = = −=   

 

 
 

Thay ( )2  vào ( )1  ta có: 4 1 3 141 7, 14.
3 3 3

c a b
c c c

− − − = ⇔ = − ⇒ = =  

Do đó ( ) 3: 1 2 3 14 0.
7 14 14
x y z x y zα + − = ⇔ + − − =  



 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho bốn điểm ( )1;1;1A , ( )1;0; 2B − − , ( )2; 1;0C − , ( )2;2;3D − . Hỏi có 

bao nhiêu mặt phẳng song song với ,AB CD  và cắt 2 đường thẳng ,AC BD  lần lượt tại ,M N  

thỏa mãn 
2

2 1BN AM
AM

  = − 
 

. 

A. 0 . B. 2 . C. 3 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn D 
 Cách 1: 
Ta dễ dàng chứng minh được 4 điểm , , ,A B C D tạo thành tứ diện. Gọi ( )α là mặt phẳng cần tìm,ta 
xác định mặt phẳng ( )α  như sau: 

Xét ( )α  và ( )ABC  có 
( )

( ) //

M AB

AB

α

α

∈ ∩ ⇒


giao tuyến của ( )α và ( )ABC là Mx  trong đó

//Mx AB , Mx AB K∩ =  

Tương tự ta có giao tuyến của ( )α và ( )BCD là Ky trong đó //Ky CD , Ky BD N∩ =  

⇒ ( )( ) KMNα ≡  

 

Ta có: BN BK AM
BD BC AC

= = ⇒
30 5
6

BN AM BN BD
BD AC AM AC

= ⇒ = = =  

Vậy từ giả thiết: 
2

2 1BN AM
AM

  = − 
 

2 6 6AM AM AC⇒ = ⇒ = = . 

 M là điểm đối xứng của C qua A . 
Vậy chỉ có 1 mặt phẳng thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
Cách 2: 
Ta dễ dàng chứng minh được 4 điểm , , ,A B C D tạo thành tứ diện. 
Vì mặt phẳng ( )α  song song với ,AB CD  và cắt 2 đường thẳng ,AC BD  lần lượt tại ,M N nên 

theo định lí Talet trong không gian ta có: 30 5
6

BN BD
AM AC

= = =
 

Vậy từ giả thiết: 
2

2 1BN AM
AM

  = − 
 

2 6 6AM AM AC⇒ = ⇒ = = . 

 M là điểm đối xứng của C qua A . 
Vậy chỉ có 1 mặt phẳng thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 50: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng z 18 0ax by c+ + − =  cắt ba trục toạ độ tại , ,A B C  sao cho 
tam giác ABC  có trọng tâm ( )1; 3;2G − − . Giá trị a c+  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 5− . D. 3− . 
Lời giải 



 

Chọn D 
 Giả sử mặt phẳng ( ) : z 18 0P ax by c+ + − =  cắt 3 trục toạ độ , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại , ,A B C . 

Do ( );0;0AA Ox A x∈ ⇒ ; ( )0; ;0BB Oy B y∈ ⇒ ; ( )0;0; CC Oz C z∈ ⇒ . 

Vì ( )1; 3;2G − −  là trọng tâm tam giác ABC  nên: 

( ) ( ) ( )

0 0 1
3 3

0 0 3 9 3;0;0 , 0; 9;0 , 0;0;6 .
3

60 0 2
3

A

A
B

B

C
C

x

x
y y A B C

zz

+ + = −
= −

+ + = − ⇔ = − ⇒ − − 
  =+ +

=

 

Do ( ), ,A B C P∈  nên mp ( )P  có phương trình: 1 6 2 3 18 0
3 9 6
x y z x y z+ + = ⇔ − − + − =
− −

. 

Suy ra: 6; 3a c= − = . Vậy 3a c+ = − . 
 



 

ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA HỌC KỲ II 
MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 10 

Câu 1: Tính tích phân 
1

3

1

(4 3)dI x x
−

= −∫ . 

A. 4I = − . B. 6I = − . C. 6I = . D. 4I = . 

Câu 2: Nếu ( )
1

0

d 4f x x =∫  thì ( )
1

0

2 df x x∫  bằng 

A. 16 . B. 4 . C. 2 . D. 8 . 

Câu 3: Cho ( )
3

2

d 2f x x =∫ ; ( )
3

2

d 3g t t = −∫ . Giá trị của ( ) ( )
3

2

3 2 dA f x g x x = − ∫  bằng 

A. 5 . B. 1− . C. 12 . D. 0 . 

Câu 4: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]1;1−  thỏa mãn ( )
1

1

d 5f x x
−

′ =∫  và 

( )1 4f − = . Tìm ( )1f . 

A. ( )1 1f = . B. ( )1 9f = − . C. ( )1 1f = − . D. ( )1 9f = . 

Câu 5: Tính tích phân: 
2

1

1d ln 2, ,xI x a b a b
x
+

= = + ∈∫  . Tính 2a b−  

A. 0 . B. 1− . C. 2 . D. 1. 

Câu 6: Xét 
2

2

0

e dxx x∫ , nếu đặt 2u x=  thì 
2

2

0

e dxx x∫  bằng 

A. 
2

0

2 e du u∫ . B. 
4

0

2 e du u∫ . C. 
2

0

1 e d
2

u u∫ . D. 
4

0

1 e d
2

u u∫ . 

Câu 7: Cho ( )
4

0

d 1f x x = −∫ . Khi đó ( )
1

0

4 dI f x x= ∫  bằng: 

A. 1
4

I = . B. 1
4

I −
= . C. 2I = − . D. 1

2
I −
= . 

Câu 8: Giả sử 
2

2
0

1 d ln 5 ln 3; ,
4 3

x x a b a b
x x

−
= + ∈

+ +∫  . Tính .P a b= . 

A. 4P = − . B. 8P = . C. 6P = − . D. 5P = − . 

Câu 9: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;5  và ( )5 10f = , ( )
5

0

d 30xf x x′ =∫ . Tính 

( )
5

0

df x x∫ . 

A. 20 . B. 20− . C. 70 . D. 30− . 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  có ( )0 0f =  và ( ) 2cos cos 2 ,f x x x R′ = ∀∈ . Khi đó ( )
0

df x x
π

∫  bằng 

A. 1042
225

. B. 208
225

. C. 242
225

. D. 149
225

. 

Câu 11: Diện tích hình phẳng giới hạn bới hai đường thẳng 0x = , πx = , đồ thị hàm số cosy x=  và trục 
Ox  là 



 

A. 
π

0
cos dS x x= ∫ . B. 

π
2

0
cos dS x x= ∫ . C. 

π

0
cos dS x x= ∫ . D. 

π

0
cos dS x xπ= ∫  

Câu 12: Tính thể tích khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình phẳng ( )H  được giới hạn bởi các 

đường ( )y f x= , trục Ox  và hai đường thẳng x a= , x b=  xung quanh trục Ox . 

A. ( )d
b

a

f x xπ ∫ . B. ( )2 d
b

a

f x x∫ . C. ( )2 d
b

a

f x xπ ∫ . D. ( )22 d
b

a

f x xπ ∫ . 

Câu 13: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 2y x= ,  2 3y x= + . 

A. 16
3

. B. 109
6

. C. 32
3

. D. 91
6

. 

Câu 14: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 1y x= − , trục hoành và đường thẳng 4x = . Khối 

tròn xoay tạo thành khi quay ( )H  quanh trục hoành có thể tích V  bằng bao nhiêu? 

A. 7
6

V = . B. 
27π

6
V = . C. 7π

6
V = . D. 7π

3
V =  

Câu 15: Một ô tô đang chạy với vận tốc 20 m/s  thì người lái xe phát hiện có hàng rào chắn ngang đường 
ở phía trước cách xe 45 m  (tính từ đầu xe tới hàng rào) nên người lái đạp phanh. Từ thời điểm 
đó, xe chuyển động chậm dần đều với vận tốc ( ) ( )5 20 m/sv t t= − + , trong đó t  là thời gian 

được tính từ lúc người lái đạp phanh. Khi xe dừng hẳn, khoảng cách từ xe đến hàng rào là bao 
nhiêu? 
A. 4 m . B. 5 m . C. 3 m . D. 6 m . 

Câu 16: Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  và trục hoành gồm hai phần, phần nằm phía 

trên trục hoành có diện tích 1
5

12
S =  và phần nằm phía dưới trục hoành có diện tích 2

8
3

S = . Tính 

( )
1

0

3 1I f x dx= −∫ . 

 

A. 
5
3

I = . B. 3
4

I = − . C. 37
36

I = − . D. 1
4

I = − . 

Câu 17: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi 1
4

 cung tròn có bán kính 2R = , đường cong 4y x= −  

và trục hoành (miền tô đậm như hình vẽ). Tính thể tích V  của khối tạo thành khi cho hình ( )H  

quay quanh trục Ox . 



 

 

A. 77
6

V π
= . B. 53

6
V π
= . C. 67

3
V π
= . D. 40

3
V π
= . 

Câu 18: Ông An xây dựng một sân bóng đá mini hình chữ nhật có chiều rộng 30m và chiều dài 50m . Để 
giảm bớt kinh phí cho việc trồng cỏ nhân tạo, ông An chia sân bóng ra làm hai phần (tô màu và 
không tô màu) như hình vẽ. 

. 
- Phần tô màu gồm hai miền diện tích bằng nhau và đường cong AIB  là một parabol có đỉnh .I
. 
- Phần tô màu được trồng cỏ nhân tạo với giá 130  nghìn đồng/ 2m  và phần còn lại được trồng cỏ 
nhân tạo với giá 90  nghìn đồng/ 2m . 
Hỏi ông An phải trả bao nhiêu tiền để trồng cỏ nhân tạo cho sân bóng? 
A. 165  triệu đồng. B. 151 triệu đồng. C. 195  triệu đồng. D. 135  triệu đồng. 

Câu 19: Chướng ngại vật “tường cong” trong một sân thi đấu X-Game là một khối bê tông có chiều cao 
từ mặt đất lên là 3,5m . Giao của mặt tường cong và mặt đất là đoạn thẳng 2 mAB = . Thiết diện 
của khối tường cong cắt bởi mặt phẳng vuông góc với AB  tại A  là một hình tam giác vuông 
cong ACE  với 4mAC = , 3,5mCE =  và cạnh cong AE  nằm trên một đường parabol. Tại vị 
trí M  là trung điểm của AC  thì tường cong có độ cao 1m  (xem hình minh họa bên). Tính thể 
tích bê tông cần sử dụng để tạo nên khối tường cong đó. 

 
A. 39,75m . B. 310,5m . C. 310m . D. 310,25m . 

Câu 20: Cho hàm số 4 23y x x m= − +  có đồ thị là ( )mC  ( m  là tham số thực). Giả sử ( )mC  cắt trục Ox  

tại 4 điểm phân biệt. Gọi 1 2,S S  là diện tích của hai hình phẳng nằm dưới trục Ox và 3S  là diện 

A

B

CM

E

2m 1m

3,5m

4m



 

tích của hình phẳng nằm trên trục Ox  được tạo bởi ( )mC  với trục Ox . Biết rằng tồn tại duy nhất 

giá trị của am
b

=  (với , *a b∈  và a
b

 tối giản) để 1 2 3S S S+ = . Giá trị của 2a b−  bằng 

 
A. 3 . B. 4− . C. 6 . D. 2− . 

Câu 21: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , điểm biểu diễn của số phức 2 3z i= −  có tọa độ là 
A. ( )2; 3− . B. ( )3;2− . C. ( )2;3 . D. ( )3;2 . 

Câu 22: Các số thực x , y  thỏa mãn 3 4x yi i+ = − , với i  là đơn vị ảo là 
A. 3, 4x y= = − . B. 4, 3x y= − = . C. 3, 4x y= − = − . D. 4, 3x y= = . 

Câu 23: Họ các nguyên hàm của hàm số ( ) 3e 1xf x = +  là 

A. 33e x C+ .
 

B. 31 e
3

x C+ . C. 33e x x C+ + . D. 31 e
3

x x C+ + . 

Câu 24: Cho ( ) ( )df x x F x C= +∫ , khi đó ( )2 1 df x x+∫  là 

A. ( )2 1F x C+ + . B. ( )1 2 1
2

F x C+ + . C. ( )2 2 1F x C+ + . D. ( )1
2

F x C+ . 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) sin
1 3cos

xf x
x

=
+

. 

A. ( ) 1d ln 1 3cos
3

f x x x C= + +∫ . B. ( )d ln 1 3cosf x x x C= + +∫ . 

C. ( )d 3ln 1 3cosf x x x C= + +∫ . D. ( ) 1d ln 1 3cos
3

f x x x C−
= + +∫ . 

Câu 26: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )4 1 lnf x x x= +  là 

A. 2 22 ln 3x x x+ . B. 2 22 lnx x x+ . C. 2 22 ln 3x x x C+ + . D. 2 22 lnx x x C+ + . 

Câu 27: Biết ( ) ( ) ( )52 51
50 1 2 1 2

1 2 d
x x

x x x C
a b

− −
− = − +∫ . Giá trị của a b−  bằng 

A. 0 .
 

B. 4 . C. 1. D. 4− . 

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( )
1

ln 1
f x

x x
′ =

−
, ( ) { }0; \x e∀ ∈ +∞  và ( )2 ln 6f e− = , 

( )2 3f e = . Giá trị của ( ) ( )1 3f e f e− +  bằng 

A. 2ln 2 . B. 3ln 2 1+ . C. ln 2 3+  D. 3ln 2 3+ . 

Câu 29: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;0A − , ( )2; 1;2B − . Phương trình của mặt cầu có 

đường kính AB  là 



 

A. ( )22 2 1 24x y z+ + − = . B. ( )22 2 1 6x y z+ + − = . 

C. ( )22 2 1 24x y z+ + − = . D. ( )22 2 1 6x y z+ + − = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1; 1; 1A − −  và hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  và 

( ) : 2 2 5 0Q x y z− + + = . Có bao nhiêu mặt cầu ( )S  đi qua A  và tiếp xúc với hai mặt phẳng ( )P

, ( )Q ? 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. Vô số. 

Câu 31: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )1;2;3 ,  1;0;1 .A B −  Trọng tâm G  của tam giác OAB  

có tọa độ là 

A. ( )0;1;1 .  B. 2 40; ; .
3 3

 
 
 

 C. ( )0;2;4 .  D. ( )2; 2; 2 .− − −  

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho ba vectơ ( ) ( ) ( )2; 1;0 ; 1;2;3 ; 4;2; 1a b c= − = = −
  

 và 

các mệnh đề sau: 
( )1  a b⊥





. ( )2  . 5b c =




. 

( )3  a  cùng phương với c . ( )4  14b =


.
 

Trong bốn mệnh đề trên có bao nhiêu mệnh đề đúng? 
A. 2 . B. 4 . C. 3 . D. 1. 

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A , ( )1;2;3B − . Tìm tọa độ điểm M  

sao cho 2AM BM=
 

. 

A. 1 3; ;2 .
2 2

M  
 
 

 B. ( )1;3;4 .M  C. ( )4;3;5 .M −  D. ( )5;0; 1 .M −  

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, hãy tính góc giữa hai vectơ ( )1;2; 2a = −
  và ( )1; 1;0b = − −



. 
A. ( ), 120a b = °



 . B. ( ), 45a b = °


 . C. ( ), 60a b = °


 . D. ( ), 135a b = °


 . 

Câu 35: Trong không gian tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết tọa độ các đỉnh ( )3;2;1A −

, ( )4;2;0C , ( )2;1;1B′ − , ( )3;5;4D′ . Tọa độ điểm A′  là 
A. ( )3;3;1 .A′ −  B. ( )3; 3;3 .A′ − −  C. ( )3; 3; 3 .A′ − − −  D. ( )3;3;3 .A′ −  

Câu 36: Trong không gian tọa độ Oxyz , cho 3  điểm ( )1;2; 1A − , ( )2; 1;3B − , ( )4;7;5C − . Gọi điểm 

( ); ;D a b c  là chân đường phân giác hạ từ đỉnh B  xuống cạnh AC . Tính a b c+ + . 

A. 4 . B. 22 .
3

 C. 3 . D. 5 . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( )1;2; 1A − , ( )2;3;4B  và ( )3;5; 2C − . Tìm tọa độ tâm của 

đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

A. 5 ;4;1
2

I  
 
 

. B. 37 ; 7;0
2

I  − 
 

. C. 27 ;15;2
2

I  − 
 

. D. 7 32; ;
2 2

I  − 
 

. 



 

Câu 38: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;2;0A , ( )2;1;2B , ( )1;3;1C − . Bán kính 

đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  là 

A. 3 10 . B. 3 10
5

. C. 10
5

. D. 10 . 

Câu 39: Trong không gian Oxyz , cho ( )2;  1; 1A − , ( )3;0;1B , ( )2; 1;3C −  và D  nằm trên tia Oy . Thể tích 

tứ diện ABCD  bằng 7 . Tọa độ của D  là 
A. ( )0; 10;0D − . B. ( )0;11;0D . 

C. ( )0; 10;0D −  hoặc ( )0;11;0D . D. ( )0; 11;0D −  hoặc ( )0;10;0D . 

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;3;1A −  và ( )5;  6;  2B . Đường thẳng 

AB  cắt mặt phẳng ( )Oxz  tại điểm M . Tính tỉ số AM
BM

. 

A. 1
2

AM
BM

= . B. 2AM
BM

= . C. 1
3

AM
BM

= . D. 3AM
BM

= . 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( )0 ; 4 2 ; 0A , ( )0 ; 0 ; 4 2B , điểm ( )C Oxy∈  và 

tam giác OAC  vuông tại C , hình chiếu vuông góc của O  trên BC  là điểm H . Khi đó điểm H  
luôn thuộc đường tròn cố định có bán kính bằng 
A. 2 2 . B. 4 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho hình thang cân ABCD  có các đáy lần lượt là ,AB CD . Biết 

( )3 ;1; 2A − , ( )1; 3 ; 2B − , ( )6 ; 3 ; 6C −  và ( ); ;D a b c  với ; ;a b c∈ . Tính T a b c= + + . 

A. 3T = − . B. 1T = . C. 3T = . D. 1T = − . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ): 3 0P x y z+ − + = , ( )P  đi qua điểm nào dưới đây? 

A. ( )1;1; 1M − . B. ( )1; 1;1N − − . C. ( )1;1;1P . D. ( )1;1;1Q − . 

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng toạ độ ( )Oyz  có phương trình là 

A. 0=x . B. 0+ =y z . C. – 0=y z . D. 0=y . 

Câu 45: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4A B− − . Phương trình mặt phẳng

( )OAB  với O  là gốc tọa độ là 

A. 3 14 5 0x y z+ + = . B. 3 14 5 0x y z− + = . C. 3 14 5 0x y z+ − = . D. 3 14 5 0x y z− − = . 

Câu 46: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm (1;0;2)A  và vuông góc với đường thẳng 
1 2:

2 1 3
− +

= =
−

x y zd  có phương trình là 

A. 2 3 8 0+ − + =x y z . B. 2 3 8 0− + − =x y z . C. 2 3 8 0− + + =x y z . D. 2 3 8 0+ − − =x y z . 

Câu 47: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng : 1 0x y zα + − + =  và 

( ) : 2 2 2 0x my zβ − + + − = . Tìm m  để ( )α  song song với ( )β . 

A. Không tồn tại m . B. 2m = − . C. 2m = . D. 5m = . 

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;0;0A , ( )0; 2;0B − , ( )0;0; 5C − . Vectơ 

nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )ABC ? 



 

A. 1
1 11; ;
2 5

n  =  
 

 . B. 2
1 11; ;
2 5

n  = − − 
 

 . C. 3
1 11; ;
2 5

n  = − 
 

 . D. 4
1 11; ;
2 5

n  = − 
 

 . 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng z 18 0ax by c+ + − =  cắt ba trục toạ độ tại , ,A B C  sao cho 
tam giác ABC  có trọng tâm ( )1; 3;2G − − . Giá trị a c+  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 5− . D. 3− . 

Câu 50: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 27 0P ax by cz+ + − =  qua hai điểm ( )3;2;1A , 

( )3;5;2B −  và vuông góc với mặt phẳng ( ) : 3 4 0Q x y z+ + + = . Tính tổng S a b c= + + . 

A. 2S = . B. 12S = − . C. 4S = − . D. 2S = − . 
---------- HẾT ---------- 

 
  



 

HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

Câu 1: Tính tích phân 
1

3

1

(4 3)dI x x
−

= −∫ . 

A. 4I = − . B. 6I = − . C. 6I = . D. 4I = . 
Lời giải 

Chọn B 

( )
1

3 4 1
1

1

(4 3)d 3 2 4 6I x x x x −
−

= − = − = − − = −∫ . 

Câu 2: Nếu ( )
1

0

d 4f x x =∫  thì ( )
1

0

2 df x x∫  bằng 

A. 16 . B. 4 . C. 2 . D. 8 . 
Lời giải 

Chọn D 

( ) ( )
1 1

0 0

2 d 2 d 2.4 8f x x f x x= = =∫ ∫ . 

Câu 3: Cho ( )
3

2

d 2f x x =∫ ; ( )
3

2

d 3g t t = −∫ . Giá trị của ( ) ( )
3

2

3 2 dA f x g x x = − ∫  bằng 

A. 5 . B. 1− . C. 12 . D. 0 . 
Lời giải 

Chọn C 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
3 3 3

2 2 2

3 2 d 3 d 2 d 3.2 2. 3 12A f x g x x f x x g x x= − = − = − − =  ∫ ∫ ∫ . 

Câu 4: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]1;1−  thỏa mãn ( )
1

1

d 5f x x
−

′ =∫  và 

( )1 4f − = . Tìm ( )1f . 

A. ( )1 1f = . B. ( )1 9f = − . C. ( )1 1f = − . D. ( )1 9f = . 

Lời giải 
Chọn D 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1

1

d 5 1 1 5 1 5 1 5 4 9f x x f f f f
−

′ = ⇔ − − = ⇒ = + − = + =∫ . 

Câu 5: Tính tích phân: 
2

1

1d ln 2, ,xI x a b a b
x
+

= = + ∈∫  . Tính 2a b−  

A. 0 . B. 1− . C. 2 . D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 

( ) ( )
2

2
1

1

1d ln 2 ln 2 1 ln1 1 ln 2xI x x x
x
+

= = + = + − + = +∫ . 

Vậy 1, 1 2 1a b a b= = ⇒ − = − . 

Câu 6: Xét 
2

2

0

e dxx x∫ , nếu đặt 2u x=  thì 
2

2

0

e dxx x∫  bằng 



 

A. 
2

0

2 e du u∫ . B. 
4

0

2 e du u∫ . C. 
2

0

1 e d
2

u u∫ . D. 
4

0

1 e d
2

u u∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

Đặt 2 12
2

u x du xdx xdx du= ⇒ = ⇒ =  

0 0; 2 4x u x u= ⇒ = = ⇒ =  
2

2 4

0 0

1e d e d
2

x ux x x⇒ =∫ ∫ . 

Câu 7: Cho ( )
4

0

d 1f x x = −∫ . Khi đó ( )
1

0

4 dI f x x= ∫  bằng: 

A. 1
4

I = . B. 1
4

I −
= . C. 2I = − . D. 1

2
I −
= . 

Lời giải 
Chọn B 

Xét ( )
1

0

4 dI f x x= ∫ : 

Đặt 4 4t x dt dx= ⇒ = . 
0 0; 1 4x t x t= ⇒ = = ⇒ = . 

( ) ( ) ( )
1 4

0 0

1 1 14 d dt . 1
4 4 4

I f x x f t −
⇒ = = = − =∫ ∫  

Câu 8: Giả sử 
2

2
0

1 d ln 5 ln 3; ,
4 3

x x a b a b
x x

−
= + ∈

+ +∫  . Tính .P a b= . 

A. 4P = − . B. 8P = . C. 6P = − . D. 5P = − . 
Lời giải 

Chọn C 

( )( ) ( )2

1 1 1 3
4 3 1 3 1 3

x x A B x A B x A B
x x x x x x

− −
= = + ⇔ − = + + +

+ + + + + +
 

1 1
3 1 2
A B A
A B B
+ = = − 

⇔ ⇔ + = − = 

( ) ( )
2

2
02

0

1 d ln 1 2ln 3 ln 3 2ln 5 ln1 2ln 3
4 3

x x x x
x x

−
⇒ = − + + + = − + − − +

+ +∫  

3ln 3 2ln 5= − + . 
Vậy ( ). 3 .2 6P a b= = − = − . 

Câu 9: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm liên tục trên đoạn [ ]0;5  và ( )5 10f = , ( )
5

0

d 30xf x x′ =∫ . Tính 

( )
5

0

df x x∫ . 

A. 20 . B. 20− . C. 70 . D. 30− . 
Lời giải 



 

Chọn A 

Xét ( )
5

0

dxf x x′∫ : 

Đặt 
( ) ( )

u x du dx
du f x dx v f x
= =  ⇒ ′= =  

 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
5 5 5 5

5
0

0 0 0 0

d d 5 5 0 d 5.10 d 30xf x x xf x f x x f f x x f x x′ = − = − − = − =∫ ∫ ∫ ∫  

( )
5

0

d 20f x x⇒ =∫ . 

Câu 10: Cho hàm số ( )f x  có ( )0 0f =  và ( ) 2cos cos 2 ,f x x x R′ = ∀∈ . Khi đó ( )
0

df x x
π

∫  bằng 

A. 1042
225

. B. 208
225

. C. 242
225

. D. 149
225

. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ( ) ( ) 2d cos cos 2 df x f x x x x x′= =∫ ∫ ( )22cos 1 2sin dx x x= −∫ . 

Đặt sin d cos dt x t x x= ⇒ = . 

( ) ( )221 2 df x t t⇒ = −∫ ( )2 41 4 4 dt t t= − +∫ 3 5 3 54 4 4 4sin sin sin
3 5 3 5

t t t C x x x C= − + + = − + + . 

Mà ( )0 0 0f C= ⇒ = . 

Do đó ( ) 3 54 4sin sin sin
3 5

f x x x x= − + 2 44 4sin 1 sin sin
3 5

x x x = − + 
 

. 

( ) ( )22 24 4sin 1 1 cos 1 cos
3 5

x x x = − − + −  
. 

Ta có ( ) ( ) ( )22 2

0 0

4 4d sin 1 1 cos 1 cos d
3 5

f x x x x x x
π π  = − − + −  ∫ ∫ . 

Đặt cos d sin dt x t x x= ⇒ = −  
Đổi cận 0 1; 1x t x tπ= ⇒ = = ⇒ = − . 

Khi đó, ( ) ( ) ( )
1

22 2

0 1

4 4d 1 1 1 d
3 5

f x x t t t
π

−

 = − − + −  ∫ ∫
1

2 4

1

7 4 4 d
15 15 5

t t t
−

 = − + 
 ∫  

1
3 4

1

7 4 4
15 45 5

t t t
−

 = − + 
 

= 242
225

. 

Câu 11: Diện tích hình phẳng giới hạn bới hai đường thẳng 0x = , πx = , đồ thị hàm số cosy x=  và trục 
Ox  là 

A. 
π

0
cos dS x x= ∫ . B. 

π
2

0
cos dS x x= ∫ . C. 

π

0
cos dS x x= ∫ . D. 

π

0
cos dS x xπ= ∫  

Lời giải 
Chọn C 
Lý thuyết. 



 

Câu 12: Tính thể tích khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình phẳng ( )H  được giới hạn bởi các 

đường ( )y f x= , trục Ox  và hai đường thẳng x a= , x b=  xung quanh trục Ox . 

A. ( )d
b

a

f x xπ ∫ . B. ( )2 d
b

a

f x x∫ . C. ( )2 d
b

a

f x xπ ∫ . D. ( )22 d
b

a

f x xπ ∫ . 

Lời giải 
Chọn C 

Công thức tính thể tích khối tròn xoay ( )2 d
b

a

V f x xπ= ∫ . 

Câu 13: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 2y x= ,  2 3y x= + . 

A. 16
3

. B. 109
6

. C. 32
3

. D. 91
6

. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình hoành độ giao điểm giữa hai đường cong 2y x= ,  2 3y x= +  là: 

2 2 3x x= + 2 2 3 0 1x x x⇔ − − = ⇔ = −  hoặc 3x = . 
Do đó, diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 2y x= ,  2 3y x= +  là: 

3 2

1
2 3 dS x x x

−
= + −∫ . 

Vì [ ]− + + ≥ ∀ ∈ −2 2 3 0 1;3x x x  nên ta có 

3 2

1
2 3 dS x x x

−
= + −∫ ( )

33 2 2

1

3 322 3 d 3
13 3

xx x x x x
−

 
= − + + = − + + =  − 
∫ . 

Câu 14: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 1y x= − , trục hoành và đường thẳng 4x = . Khối 

tròn xoay tạo thành khi quay ( )H  quanh trục hoành có thể tích V  bằng bao nhiêu? 

A. 7
6

V = . B. 
27π

6
V = . C. 7π

6
V = . D. 7π

3
V =  

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình hoành độ giao điểm 1 0x − = 1x⇔ = . 

Thể tích khối tròn xoay tạo thành ( )
4 2

1

π 1 dV x x= −∫ ( )
4

1

π 2 1 dx x x= − +∫  

42

1

4π
2 3
x x x x

 
= − + 

 

7π
6

= . 

Câu 15: Một ô tô đang chạy với vận tốc 20 m/s  thì người lái xe phát hiện có hàng rào chắn ngang đường 
ở phía trước cách xe 45 m  (tính từ đầu xe tới hàng rào) nên người lái đạp phanh. Từ thời điểm 
đó, xe chuyển động chậm dần đều với vận tốc ( ) ( )5 20 m/sv t t= − + , trong đó t  là thời gian 

được tính từ lúc người lái đạp phanh. Khi xe dừng hẳn, khoảng cách từ xe đến hàng rào là bao 
nhiêu? 
A. 4 m . B. 5 m . C. 3 m . D. 6 m . 

Lời giải 
Chọn B 



 

* Xe dừng lại khi ( ) ( )0 5 20 0 4 sv t t t= ⇔ − + = ⇔ = . 

* Quãng đường xe đi được kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng lại là: 

( ) ( )
44 4 2

0 0 0

55 20 = 20 =40 m
2
tv t dt t dt t

 
= − + − 

 
∫ ∫  

* Khi xe dừng hẳn, khoảng cách từ xe đến hàng rào là: 45 40 5 m− = . 

Câu 16: Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=  và trục hoành gồm hai phần, phần nằm phía 

trên trục hoành có diện tích 1
5

12
S =  và phần nằm phía dưới trục hoành có diện tích 2

8
3

S = . Tính 

( )
1

0

3 1I f x dx= −∫ . 

 

A. 
5
3

I = . B. 3
4

I = − . C. 37
36

I = − . D. 1
4

I = − . 

Lời giải 
Chọn B 

Với ( )
1

0

3 1I f x dx= −∫ . 

Đặt 3 1 d 3dt x t x= − ⇒ = . 

Khi 
0 1
1 2

x t
x t
= ⇒ = −

 = ⇒ =
. 

Ta được ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 0 2

1 1 1 0

1 1 1
3 3 3

I f t dt f x dx f x dx f x dx
− − −

 
= = = + 

 
∫ ∫ ∫ ∫ . 

Trên đoạn [ ] ( )1;0 : 0f x− ≥  nên ( )
0

1

5
12

f x dx
−

=∫ . 

Trên đoạn [ ] ( )0;2 : 0f x ≤  nên ( )
2

0

8
3

f x dx = −∫ . 

Vậy: ( ) ( )
0 2

1 0

1 1 5 8 3
3 3 12 3 4

I f x dx f x dx
−

   = + = − = −   
  

∫ ∫ . 

Câu 17: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi 1
4

 cung tròn có bán kính 2R = , đường cong 4y x= −  

và trục hoành (miền tô đậm như hình vẽ). Tính thể tích V  của khối tạo thành khi cho hình ( )H  

quay quanh trục Ox . 



 

 

A. 77
6

V π
= . B. 53

6
V π
= . C. 67

3
V π
= . D. 40

3
V π
= . 

Lời giải 
Chọn D 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số 4y x= −  và trục Ox  là: 

4 0 4x x− = ⇔ = . 
Khối tạo thành gồm 2 phần: 

 Phần 1: 1
4

đường tròn khi quay quanh Ox  ⇒  tạo thành nửa khối cầu bán kính 2R = . 

Thể tích phần 1: 3 3
1

1 4 2 16. .2
2 3 3 3

V R ππ π= = = . 

 Phần 2: Khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 4 ; 0; 0; 4y x y x x= − = = = . 

Thể tích phần 2: ( )
4

2
0

4 d 8V x xπ π= − =∫ . 

Thể tích vật thể tạo thành: 1 2
40

3
V V V π
= + = . 

Câu 18: Ông An xây dựng một sân bóng đá mini hình chữ nhật có chiều rộng 30m và chiều dài 50m . Để 
giảm bớt kinh phí cho việc trồng cỏ nhân tạo, ông An chia sân bóng ra làm hai phần (tô màu và 
không tô màu) như hình vẽ. 

. 
- Phần tô màu gồm hai miền diện tích bằng nhau và đường cong AIB  là một parabol có đỉnh .I
. 
- Phần tô màu được trồng cỏ nhân tạo với giá 130  nghìn đồng/ 2m  và phần còn lại được trồng cỏ 
nhân tạo với giá 90  nghìn đồng/ 2m . 
Hỏi ông An phải trả bao nhiêu tiền để trồng cỏ nhân tạo cho sân bóng? 
A. 165  triệu đồng. B. 151 triệu đồng. C. 195  triệu đồng. D. 135  triệu đồng. 

Lời giải 
Chọn B 
Chọn hệ trục tọa độ  như hình vẽ, O I≡ . Oxy



 

 
. 

Khi đó, đường cong AIB  là hình phẳng giới hạn bởi các đường parabol 22
45

y x=  và đường 

thẳng 10y = . 

Phương trình hoành độ giao điểm 22 10 15
45

x x= ⇔ = ± . 

Diện tích phần tô màu là: ( )
15

2 2
1

15

22 10 d 400 m
45

S x x
−

= − =∫ . 

Mặt khác diện tích sân bóng đá mini hình chữ nhật là ( )230.50 1500 mS = = . 

Phần không tô màu có diện tích là: ( )2
2 1 1100 mS S S= − = . 

Số tiền để trồng cỏ nhân tạo cho sân bóng: 
1 2.130000 .90000 400.130000 1100.90000 151000000S S+ = + = . 

Câu 19: Chướng ngại vật “tường cong” trong một sân thi đấu X-Game là một khối bê tông có chiều cao 
từ mặt đất lên là 3,5m . Giao của mặt tường cong và mặt đất là đoạn thẳng 2 mAB = . Thiết diện 
của khối tường cong cắt bởi mặt phẳng vuông góc với AB  tại A  là một hình tam giác vuông 
cong ACE  với 4mAC = , 3,5mCE =  và cạnh cong AE  nằm trên một đường parabol. Tại vị 
trí M  là trung điểm của AC  thì tường cong có độ cao 1m  (xem hình minh họa bên). Tính thể 
tích bê tông cần sử dụng để tạo nên khối tường cong đó. 

 
A. 39,75m . B. 310,5m . C. 310m . D. 310,25m . 

Lời giải 
Chọn C 

 A

B
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E

2m
1

x

y

3,5

A

B

CM

E

2m 1m

3,5m

4m



 

Chọn hệ trục Oxy  như hình vẽ sao cho A O≡  

⇒  cạnh cong AE  nằm trên parabol ( ) 2:P y ax bx= +  đi qua các điểm ( )2;1  và 74;
2

 
 
 

 nên 

( ) 23 1:
16 8

P y x x= +  

Khi đó diện tích tam giác cong ACE  có diện tích 
4

2 2

0

3 1 d 5m
16 8

S x x x = + = 
 ∫ . 

Vậy thể tích khối bê tông cần sử dụng là 35.2 10mV = = . 

Câu 20: Cho hàm số 4 23y x x m= − +  có đồ thị là ( )mC  ( m  là tham số thực). Giả sử ( )mC  cắt trục Ox  

tại 4 điểm phân biệt. Gọi 1 2,S S  là diện tích của hai hình phẳng nằm dưới trục Ox và 3S  là diện 

tích của hình phẳng nằm trên trục Ox  được tạo bởi ( )mC  với trục Ox . Biết rằng tồn tại duy nhất 

giá trị của am
b

=  (với , *a b∈  và a
b

 tối giản) để 1 2 3S S S+ = . Giá trị của 2a b−  bằng 

 
A. 3 . B. 4− . C. 6 . D. 2− . 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi 4 nghiệm của 4 23 0y x x m= − + =  lần lượt là 2 1 1 2, , ,t t t t− −  với 1 20 t t< < . 

Để 1 2 3S S S+ =  thì ( )
2

2

5
24 2 3

2

3 0 0
5

t

t

txx x m dx x mx
t−

 
− + = ⇔ − + = 

− 
∫  

( ) ( )
5

232 2
2 2 2 2 20 0 ( 0 )

5 5

t t
t m t t t m do t

 
⇔ − + = ⇔ − + = ≠ 

 
 

2
2

2 0 ( 1)
5

t
t m⇔ − + =  

Vì 2t  là nghiệm của 4 23 0x x m− + =  2
2 23 0 (2)t t m⇒ − + =  

Từ (1) và (2) suy ra: 
2

22
2 2 23 0

5
t t t t− − + =

 

( )2
2 2 2 2 2 2

4 4 52 0 . 2 0 0
5 5 2

t t t t t do t− − ⇔ + = ⇔ + = ⇒ = ≠ 
 

. 

Thay 2
5
2

t =  vào (2) ta được 25 15 50
4 2 4

m m− + = ⇒ = . 

Do đó 5; 4 2 6a b a b= = ⇒ − = . 

Câu 21: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , điểm biểu diễn của số phức 2 3z i= −  có tọa độ là 



 

A. ( )2; 3− . B. ( )3;2− . C. ( )2;3 . D. ( )3;2 . 

Lời giải 
Chọn A 
Điểm biểu diễn của số phức 2 3z i= −  có tọa độ là ( )2; 3− . 

Câu 22: Các số thực x , y  thỏa mãn 3 4x yi i+ = − , với i  là đơn vị ảo là 
A. 3, 4x y= = − . B. 4, 3x y= − = . C. 3, 4x y= − = − . D. 4, 3x y= = . 

Lời giải 
Chọn A 

3
3 4

4
x

x yi i
y
=

+ = − ⇔  = −
. 

Câu 23: Họ các nguyên hàm của hàm số ( ) 3e 1xf x = +  là 

A. 33e x C+ .
 

B. 31 e
3

x C+ . C. 33e x x C+ + . D. 31 e
3

x x C+ + . 

Lời giải 
Chọn D 

( ) ( )3 31d e d e
3

x xf x x x x x C= + = + +∫ ∫ . 

Câu 24: Cho ( ) ( )df x x F x C= +∫ , khi đó ( )2 1 df x x+∫  là 

A. ( )2 1F x C+ + . B. ( )1 2 1
2

F x C+ + . C. ( )2 2 1F x C+ + . D. ( )1
2

F x C+ . 

Lời giải 
Chọn B 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 1 12 1 d 2 1 . .d 2 1 2 1 d 2 1 2 1
2 2 2

f x x f x x f x x F x C+ = + + = + + = + +∫ ∫ ∫ . 

Câu 25: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) sin
1 3cos

xf x
x

=
+

. 

A. ( ) 1d ln 1 3cos
3

f x x x C= + +∫ . B. ( )d ln 1 3cosf x x x C= + +∫ . 

C. ( )d 3ln 1 3cosf x x x C= + +∫ . D. ( ) 1d ln 1 3cos
3

f x x x C−
= + +∫ . 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có: ( )sin 1 1 1d d 1 3cos ln 1 3cos
1 3cos 3 1 3cos 3

x x x x C
x x

= − + = − + +
+ +∫ ∫ . 

Câu 26: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) ( )4 1 lnf x x x= +  là 

A. 2 22 ln 3x x x+ . B. 2 22 lnx x x+ . C. 2 22 ln 3x x x C+ + . D. 2 22 lnx x x C+ + . 
Lời giải 

Chọn D 

Đặt 
2

1d d1 ln
d 4 d 2

u xu x
x

v x x v x

 == + ⇒ =  =

 



 

( ) ( ) ( )2 2 2 2 2d 2 1 ln 2 d 2 1 ln 2 lnf x x x x x x x x x C x x x C= + − = + − + = + +∫ ∫ . 

Câu 27: Biết ( ) ( ) ( )52 51
50 1 2 1 2

1 2 d
x x

x x x C
a b

− −
− = − +∫ . Giá trị của a b−  bằng 

A. 0 .
 

B. 4 . C. 1. D. 4− . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có : ( ) ( ) ( ) ( ) ( )50 50 50 511 1 11 2 d 1 1 2 1 2 d 1 2 d 1 2 d
2 2 2

x x x x x x x x x x− = − − − = − − −  ∫ ∫ ∫ ∫  

( ) ( ) ( )52 51
51 1 2 1 21 1 1 1. 1 2 .

2 2.51 2 2.52 4.52 4.51
x x

x C C
− −

− − + = − +
− −

. 

Vậy 4.52 4.51 4a b− = − = . 

Câu 28: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( )
1

ln 1
f x

x x
′ =

−
, ( ) { }0; \x e∀ ∈ +∞  và ( )2 ln 6f e− = , 

( )2 3f e = . Giá trị của ( ) ( )1 3f e f e− +  bằng 

A. 2ln 2 . B. 3ln 2 1+ . C. ln 2 3+  D. 3ln 2 3+ . 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )
1 1' d

ln 1 ln 1
f x f x x

x x x x
= ⇒ =

− −∫ . 

Đặt 1ln d dt x t x
x

= ⇒ = . 

Khi đó: ( ) d ln 1 ln ln 1
1

tf x t C x C
t

= = − + = − +
−∫  

( )
( )

1

2

ln ln 1 khi ln 1 0

ln 1 ln khi ln 1 0

x C x

x C x

− + − >= 
− + − <

( )
( )

1

2

ln ln 1 khi

ln 1 ln khi

x C x e

x C x e

− + >= 
− + <

 

( )2
2ln 6 ln 2f e C− = ⇒ = ; ( )2

13 3f e C= ⇒ =  

Suy ra: ( )
( )
( )

ln ln 1 3 khi

ln 1 ln ln 2 khi

x x e
f x

x x e

− + >= 
− + <

 

Vậy: ( ) ( ) ( )1 3 2ln 2 ln 2 3 3ln 2 3f e f e− + = + + = + . 

Cách khác: 

Ta có: 
( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

1 1

2 2

3 3

2 2

1 2

3 2

1d ln 6 d
ln 1

1d 3 d
ln 1

e e

e e

e e

e e

f e f e f x x x
x x

f e f e f x x x
x x

− −

− −

− −


′= + = +
−


 ′= + = + −

∫ ∫

∫ ∫
 

Suy ra: ( ) ( ) ( ) ( )

1 3

2 2

1 3 1 1ln 6 3 d d 3ln 2 3
ln 1 ln 1

e e

e e

f e f e x x
x x x x

−

−

− + = + + + = +
− −∫ ∫ . 

Câu 29: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;0A − , ( )2; 1;2B − . Phương trình của mặt cầu có 

đường kính AB  là 



 

A. ( )22 2 1 24x y z+ + − = . B. ( )22 2 1 6x y z+ + − = . 

C. ( )22 2 1 24x y z+ + − = . D. ( )22 2 1 6x y z+ + − = . 

Lời giải 
Chọn D 

Gọi I  là trung điểm của AB  khi đó ( )

0
2

0 0;0;1
2

1
2

A B
I

A B
I

A B
I

x xx

y yy I

z zz

+ = =


+ = = ⇒


+ = =

. 

( ) ( ) ( )2 2 20 2 0 1 1 0 6IA = + + − + − = . 

Mặt cầu đường kính AB  nhận điểm ( )0;0;1I làm tâm và bán kính 6R IA= =  có phương trình 

là: ( )22 2 1 6x y z+ + − = . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1; 1; 1A − −  và hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  và 

( ) : 2 2 5 0Q x y z− + + = . Có bao nhiêu mặt cầu ( )S  đi qua A  và tiếp xúc với hai mặt phẳng ( )P

, ( )Q ? 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. Vô số. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ( ); ;I x y z  là tâm của mặt cầu ( )S . Ta có ( )S  tiếp xúc với ( )P  và ( )Q  nên 

( )( ) ( )( ), ,d I P d I Q R= =
2 2 1 2 2 5

3 3
x y z x y z− + − − + +

⇔ =  

2 2 1 2 2 5
2 2 1 2 2 5

x y z x y z
x y z x y z
− + − = − + +

⇔  − + − = − + − −
 2 2 2 0x y z⇔ − + + = . Khi đó bán kính mặt cầu 

2 2 1
1

3
x y z

R
− + −

= = . 

Mặt cầu 1R IA= =  do đó I  thuộc mặt cầu ( )T  tâm A  bán kính 1TR = . 

Ta có ( )( ), 1 Td A Rα = = . Do đó ( )T  và ( )α  có đúng một điểm chung, tức là có duy nhất một 

điểm chung I  thỏa mãn. 
Vậy có duy nhất một mặt cầu thỏa mãn. 

Câu 31: Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )1;2;3 ,  1;0;1 .A B −  Trọng tâm G  của tam giác OAB  

có tọa độ là 

A. ( )0;1;1 .  B. 2 40; ; .
3 3

 
 
 

 C. ( )0;2;4 .  D. ( )2; 2; 2 .− − −  

Lời giải 
Chọn B 



 

Tọa độ trọng tâm tam giác là 

1 1 0 0
3

2 0 0 2 2 40; ;
3 3 3 3

3 1 0 4
3 3

G

G

G

x

y G

z

− + = =


+ +  = = ⇒  
 

+ + = =

 

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho ba vectơ ( ) ( ) ( )2; 1;0 ; 1;2;3 ; 4;2; 1a b c= − = = −
  

 và 

các mệnh đề sau: 
( )1  a b⊥





. ( )2  . 5b c =




. 

( )3  a  cùng phương với c . ( )4  14b =


.
 

Trong bốn mệnh đề trên có bao nhiêu mệnh đề đúng? 
A. 2 . B. 4 . C. 3 . D. 1. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có . 2 2 0 0a b a b= − + = ⇒ ⊥

 

   nên ( )1  đúng. 

. 4 4 3 5b c = + − =


  nên ( )2  đúng. 

2 1
4 2
≠ −  a⇒

  không cùng phương với c  ( )3⇒  sai. 

2 2 21 2 3 14b = + + =


 ( )4⇒  đúng. 

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;1;1A , ( )1;2;3B − . Tìm tọa độ điểm M  

sao cho 2AM BM=
 

. 

A. 1 3; ;2 .
2 2

M  
 
 

 B. ( )1;3;4 .M  C. ( )4;3;5 .M −  D. ( )5;0; 1 .M −  

Lời giải 
Chọn C 
Giả sử ( ); ;M a b c . Ta có ( ) ( )2; 1; 1 ;2 2 1; 2; 3AM a b c BM a b c= − − − = + − −

 

. 

2AM BM=
 

( )
( )
( )

( )
2 2 1 4
1 2 2 3 4;3;5 .

51 2 3

a a a
b b b M

cc c

− = + = −
 ⇔ − = − ⇔ = ⇒ − 
  =− = − 

 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, hãy tính góc giữa hai vectơ ( )1;2; 2a = −
  và ( )1; 1;0b = − −



. 
A. ( ), 120a b = °



 . B. ( ), 45a b = °


 . C. ( ), 60a b = °


 . D. ( ), 135a b = °


 . 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi α  là góc giữa hai vectơ a  và b



. Ta có 
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )2 2 22 2 2

1. 1 2 1 2 .0 1cos 135
21 2 2 . 1 1 0

α α
− + − + − −

= = ⇒ = − °
+ + − − + − +

. 



 

Câu 35: Trong không gian tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D′ ′ ′ ′ . Biết tọa độ các đỉnh ( )3;2;1A −

, ( )4;2;0C , ( )2;1;1B′ − , ( )3;5;4D′ . Tọa độ điểm A′  là 

A. ( )3;3;1 .A′ −  B. ( )3; 3;3 .A′ − −  C. ( )3; 3; 3 .A′ − − −  D. ( )3;3;3 .A′ −  

Lời giải 
Chọn D 

 

Trung điểm của AC  là 1 1;2;
2 2

O  
 
 

. 

Trung điểm của B D′ ′  là 1 5;3;
2 2

O  ′ 
 

. 

Do .ABCD A B C D′ ′ ′ ′  là hình hộp nên AA OO′ ′=
 

 
3 0 3
2 1 3
1 2 3

A A

A A

A A

x x
y y
z z

′ ′

′ ′

′ ′

+ = = − 
 ⇔ − = ⇔ = 
 − = = 

( )3;3;3A′⇔ − . 

Câu 36: Trong không gian tọa độ Oxyz , cho 3  điểm ( )1;2; 1A − , ( )2; 1;3B − , ( )4;7;5C − . Gọi điểm 

( ); ;D a b c  là chân đường phân giác hạ từ đỉnh B  xuống cạnh AC . Tính a b c+ + . 

A. 4 . B. 22 .
3

 C. 3 . D. 5 . 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 26AB = ; 2 26BC = . 

Theo tính chất đường phân giác ta có: 1
2

BA DA DA
BC DC DC

= ⇔ =  

Do D  nằm giữa 2  điểm A  và C  nên 

( )
( )
( )

2 1 4
1 1 D 2 2 7
2 2

2 1 5

a a

DA DC C b b

c c

− = +


= − = ⇔ − = −
 − − = −

  

. 

2
3

11 4
3

1

a

b a b c

c

 = −

⇔ = ⇒ + + =


=


. 



 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( )1;2; 1A − , ( )2;3;4B  và ( )3;5; 2C − . Tìm tọa độ tâm 

của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

A. 
5 ;4;1
2

I  
 
 

. B. 
37 ; 7;0
2

I  − 
 

. C. 
27 ;15;2
2

I  − 
 

. D. 
7 32; ;
2 2

I  − 
 

. 

Lời giải 
Chọn A 

Nhận thấy 
( )
( )
1;1;5

2;3; 1

AB

AC

 =


= −




. 0AB AC⇒ =

 

 nên tam giác ABC  vuông tại A  khi đó trung điểm 

5 ;4;1
2

I  
 
 

 là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác vuông ABC . 

Câu 38: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;2;0A , ( )2;1;2B , ( )1;3;1C − . Bán kính 

đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  là 

A. 3 10 . B. 
3 10

5
. C. 

10
5

. D. 10 . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ( )1; 1;2AB = −



, ( )2;1;1AC = −


, ( )3;2; 1BC = − −


. 

Suy ra 6AB AC= = ; 14BC = . 

Suy ra 
1 35,
2 2ABCS AB AC∆
 = = 
 

. 

Gọi R  là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC , ta có 
. . 6. 6. 14 3 10

4 5354.
2

ABC

AB AC BCR
S∆

= = = . 

Câu 39: Trong không gian Oxyz , cho ( )2;  1; 1A − , ( )3;0;1B , ( )2; 1;3C −  và D  nằm trên tia Oy . Thể 

tích tứ diện ABCD  bằng 7 . Tọa độ của D  là 
A. ( )0; 10;0D − . B. ( )0;11;0D . 

C. ( )0; 10;0D −  hoặc ( )0;11;0D . D. ( )0; 11;0D −  hoặc ( )0;10;0D . 

Lời giải 
Chọn B 
Vì D Oy∈  nên ( )0; ;0 .D y  Khi đó. Thể tích của tứ diện ABCD  là 

1 1, . 4 2
6 6

V AB AC AD y = = − 
  

. 

Theo đề ra ta có 
101 4 2 7

116
y

y
y
= −

− = ⇔  =
 vì D  thuộc tia Oy  nên ( )0 0;11;0y D> ⇒ . 

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;3;1A −  và ( )5;  6;  2B . Đường thẳng 

AB  cắt mặt phẳng ( )Oxz  tại điểm M . Tính tỉ số AM
BM

. 



 

A. 1
2

AM
BM

= . B. 2AM
BM

= . C. 1
3

AM
BM

= . D. 3AM
BM

= . 

Lời giải 
Chọn A 

( ) ( ) ;0;M Oxz M x z∈ ⇒  ; ( )7;3;1 59AB AB= ⇒ =


 ; ( )2; 3; 1AM x z= + − −


. 

A , B , M  thẳng hàng .AM k AB⇔ =
 

, ( )*k∈
2 7 9

3 3 1
1 0

x k x
k k

z k z

+ = = − 
 ⇔ − = ⇔ − = 
 − = = 

( )9;0;0 .M⇒ −  

( ) ( ) ( )14; 6; 2 = 2 7; 3; 1 ; 7; 3; 1  2BM BM ABAM= − − − − − − = − − − ⇒ =
 

. 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( )0 ; 4 2 ; 0A , ( )0 ; 0 ; 4 2B , điểm ( )C Oxy∈  và 

tam giác OAC  vuông tại C , hình chiếu vuông góc của O  trên BC  là điểm H . Khi đó điểm 
H  luôn thuộc đường tròn cố định có bán kính bằng 

A. 2 2 . B. 4 . C. 3 . D. 2 . 
Lời giải 

Chọn D 

  
+) Dễ thấy B Oz∈ . Ta có ( )A Oxy∈ và ( )C Oxy∈ , suy ra ( )OB OAC⊥ . 

+) Ta có 
AC OC
AC OB

⊥
 ⊥

 ( )AC OBC⇒ ⊥ , mà ( )OH OBC⊂ . Suy ra AC OH⊥  ( )1 . 

Mặt khác ta có OH BC⊥  ( )2 , (theo giả thiết). 

Từ ( )1  và ( )2  suy ra ( )OH ABC⊥  OH AB⇒ ⊥  và OH HA⊥ . 

+) Với OH AB⊥  suy ra H  thuộc mặt phẳng ( )P  với ( )P  là mặt phẳng đi qua O  và vuông 

góc với đường thẳng AB . Phương trình của ( )P  là: 0y z− = . 

+) Với OH HA⊥  OHA⇒∆  vuông tại H . Do đó H  thuộc mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;2 2 ;0I  

là trung điểm của OA  và bán kính 2 2
2

OAR = = . 

+) Do đó điểm H  luôn thuộc đường tròn ( )T  cố định là giao tuyến của mặt phẳng ( )P  với mặt 

cầu ( )S . 

+) Giả sử ( )T  có tâm K  và bán kính r  thì ( )( ), 2IK d I P= =  và 2 2 2r R IK= − = . 

H

I

O C

A

B

P

(T)
K

I

H



 

Vậy điểm H  luôn thuộc đường tròn cố định có bán kính bằng 2 . 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho hình thang cân ABCD  có các đáy lần lượt là ,AB CD . Biết 

( )3 ;1; 2A − , ( )1; 3 ; 2B − , ( )6 ; 3 ; 6C −  và ( ); ;D a b c  với ; ;a b c∈ . Tính T a b c= + + . 

A. 3T = − . B. 1T = . C. 3T = . D. 1T = − . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ( ) ( )4 ; 2 ; 4 ; 6 ; 3 ; 6AB CD a b c= − = + − −

 

 

Do ABCD  là hình thang cân nên CD k AB=
  ( )k∈  hay 6 3 6

2 1 2
a b c+ − −

= =
−

 

2
ab

c a

− =⇒ 
 = −

. Vậy ; ;
2
aD a a− − 

 
. 

Lại có 2 2AC BD AC BD= ⇔ = ( ) ( ) ( )
2

2 2 22 29 2 8 1 3 2
2
aa a ⇔ − + + = + + + + + 

   
2 6

4 60 0
10

a
a a

a
=

⇔ + − = ⇔  = −
 

Với ( )10 10 ; 5 ;10a D= − ⇒ − . Kiểm tra thấy: AB CD=
 

 (Không thỏa mãn ABCD  là hình 

thang cân). 
Với ( )6 6; 3; 6a D= ⇒ − − . Kiểm tra thấy: ( )3 .AB CD− =

 

 ( thỏa mãn). 

Do đó, 6 3 6 3T a b c= + + = − − = − . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ): 3 0P x y z+ − + = , ( )P  đi qua điểm nào dưới đây? 

A. ( )1;1; 1M − . B. ( )1; 1;1N − − . C. ( )1;1;1P . D. ( )1;1;1Q − . 

Lời giải 
Chọn B 
Loại A, C, D vì thay tọa độ điểm ( )1;1; 1M − , ( )1;1;1P , ( )1;1;1Q −  vào pt mặt phẳng ( )P  ta 

thấy không thỏa mãn. 
Thay tọa độ điểm ( )1; 1;1N − −  vào phương trình mặt phẳng ( )P  ta thấy: 1 1 1 3 0− − − + =  thỏa 

mãn. Tức là mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )1; 1;1N − − . 

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng toạ độ ( )Oyz  có phương trình là 

A. 0=x . B. 0+ =y z . C. – 0=y z . D. 0=y . 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có mặt phẳng ( )Oyz qua ( )0;0;0O  có véc tơ pháp tuyến ( )1;0;0i =



 nên phương trình là 

0.x =  

Câu 45: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4A B− − . Phương trình mặt phẳng

( )OAB  với O  là gốc tọa độ là 

A. 3 14 5 0x y z+ + = . B. 3 14 5 0x y z− + = . C. 3 14 5 0x y z+ − = . D. 3 14 5 0x y z− − = . 
Lời giải 



 

Chọn D 

Ta có: ( ) ( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4 , 3; 14 ; 5OA OB OA OB = − = − ⇒ = − − 
   

 là VTPT của ( )OAB  

Mặt phẳng ( )OAB có VTPT là ( )3 ; 14 ; 5− − và đi qua ( )0; 0; 0O  nên có phương trình: 

3 14 5 0x y z− − = . 

Câu 46: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm (1;0;2)A  và vuông góc với đường thẳng 
1 2:

2 1 3
− +

= =
−

x y zd  có phương trình là 

A. 2 3 8 0+ − + =x y z . B. 2 3 8 0− + − =x y z . C. 2 3 8 0− + + =x y z . D. 2 3 8 0+ − − =x y z . 
Lời giải 

Chọn B 
Véctơ (2; 1;3)= −u  là một véctơ chỉ phương của đường thẳng d , vì ( )P d⊥  nên ( )P  nhận 

(2; 1;3)= −u làm một véctơ pháp tuyến. Vậy phương trình mặt phẳng ( )P  là 
2( 1) ( 0) 3( 2) 0 2 3 8 0− − − + − = ⇔ − + − =x y z x y z . 

Câu 47: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng : 1 0x y zα + − + =  và 

( ) : 2 2 2 0x my zβ − + + − = . Tìm m  để ( )α  song song với ( )β . 

A. Không tồn tại m . B. 2m = − . C. 2m = . D. 5m = . 
Lời giải 

Chọn A 
Mặt phẳng ( )α  có VTPT là ( )1 1;1; 1n = −



 và ( ) ( )0;0;1A α∈  

Mặt phẳng ( )β  có VTPT là ( )2 2; ;2n m= −


. 

Để ( ) ( )//α β  thì 1n , 2n  cùng phương và ( )A β∉  
2 2 2

1 1 1 1
2 0

m− − = = ≠⇔ ⇔−
− ≠

 không tồn tại m

. 
Vậy không tồn tại m  để ( ) ( )//α β . 

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;0;0A , ( )0; 2;0B − , ( )0;0; 5C − . Vectơ 

nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )ABC ? 

A. 1
1 11; ;
2 5

n  =  
 



. B. 2
1 11; ;
2 5

n  = − − 
 



. C. 3
1 11; ;
2 5

n  = − 
 



. D. 4
1 11; ;
2 5

n  = − 
 



. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 
( )
( )

1; 2;0

1;0; 5

AB

AC

 = − −


= − −





 ⇒  ( ); 10; 5; 2AB AC  = − − 
 

 

⇒  
1 1 1. ; 1; ;

10 2 5
n AB AC   = = − −    

 



. 

Cách 2: Theo công thức phương trình đoạn chắn ta có phương trình ( ) : 1
1 2 5
x y zABC + + =

− −
 



 

Suy ra vectơ pháp tuyến của ( )ABC  là 
1 11; ;
2 5

n  = − − 
 



. 

Câu 49: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng z 18 0ax by c+ + − =  cắt ba trục toạ độ tại , ,A B C  sao cho 

tam giác ABC  có trọng tâm ( )1; 3;2G − − . Giá trị a c+  bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 5− . D. 3− . 
Lời giải 

Chọn D 
Giả sử mặt phẳng ( ) : z 18 0P ax by c+ + − =  cắt 3 trục toạ độ , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại , ,A B C . 

Do ( );0;0AA Ox A x∈ ⇒ ; ( )0; ;0BB Oy B y∈ ⇒ ; ( )0;0; CC Oz C z∈ ⇒ . 

Vì ( )1; 3;2G − −  là trọng tâm tam giác ABC  nên: 

( ) ( ) ( )

0 0 1
3 3

0 0 3 9 3;0;0 , 0; 9;0 , 0;0;6 .
3

60 0 2
3

A

A
B

B

C
C

x

x
y y A B C

zz

+ + = −
= −

+ + = − ⇔ = − ⇒ − − 
  =+ +

=

 

Do ( ), ,A B C P∈  nên mp ( )P  có phương trình: 1 6 2 3 18 0
3 9 6

x y z x y z+ + = ⇔ − − + − =
− −

. 

Suy ra: 6; 3a c= − = . Vậy 3a c+ = − . 

Câu 50: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 27 0P ax by cz+ + − =  qua hai điểm ( )3;2;1A , 

( )3;5;2B −  và vuông góc với mặt phẳng ( ) : 3 4 0Q x y z+ + + = . Tính tổng S a b c= + + . 

A. 2S = . B. 12S = − . C. 4S = − . D. 2S = − . 
Lời giải 

Chọn B 
Do ( )P  đi qua A  nên 3 2 27 0a b c+ + − =  (1) 

Do ( )P  đi qua B  nên 3 5 2 27 0a b c− + + − =  (2) 

Do ( ) ( )P Q⊥  nên 3 0a b c+ + =  (3) 

Từ (1), (2), (3) ta có hệ phương trình 
3 2 27 6

3 5 2 27 27
3 0 45

a b c a
a b c b

a b c c

+ + = = 
 − + + = ⇔ = 
 + + = = − 

. 

Khi đó 6 27 45 12S a b c= + + = + − = − . 
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