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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh

Chwong 1. PHEP DOI HINH VA PHEP PONG DANG

NOI DUNG

% Phép tinh tién, phép ddi xting truc, phép ddi xiing tdm va phép quay.
% Khai niém vé phép doi hinh va hai hinh bang nhau.

% Phép vi tw, tam vi tu cua hai dueong tron.

% Khai niém vé phép dong dang va hai hinh dong dang.

§1. MO DAU VE PHEP BIEN HINH

AN ———

® Dinh nghia
Phép bién hinh la mot quy tic dé& tng véi moi diém M thudc mat phéng, ta xac dinh dwoc mot
diém duy nhat M " thudc mit phfmg ay. biém M ! goila anh ctia diém M qua phép bién hinh dé.
@ Ki hiéu va thuit ngii: Cho phép bién hinh F.

« Néu M’ laanh ctia diém M qua F thitaviét M’ = F(M). Tandi phép bién hinh F bién diém
M thanh M.
« Néu H lamothinhnao déthi H' = {M"M' =F(M), M € H} duwocgoilaanhcta H qua F.
Kihiéu la H' = F(H).
® Phép doi hinh:
. Phép doi hinh 1a phép bién hinh khong 1am thay d6i khoang cach gita hai diém bét ki.
. Phép doi hinh:

+ Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam thay d6i thit tu ba diém
do.

+ Bién duong thang thanh duong thang.
+ Bién tia thanh tia.
+ Bién doan thang thanh doan thang bang doan thang da cho.

+ Bién tam giac thanh tam gidc bang tam giac da cho.
+ Bién duong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh véi duong tron ban dau.

+ Bién gdc thanh goc bang gdc ban dau.
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Dién thoai ghi danl: 0933.755.607 (TFhdy Poan) — 0983.047.188 (Thay NHany)

Chuong 1. Phép bién hinh

§ 2. PHEP TINH TIEN

I QAT

® Dinh nghia

Phép tinh tién theo vécto v dwoc ki hiéu 7.

Nhu vay: M’ = T.(M) & MM’ = 7%.

@ Tinh chit: Phép tinh tién 1a phép bién hinh:

® Biéu thitc toa d6 ctia phép tinh tién

MM’ =4 dwgc goi la phép tinh tién theo vécto v.

. Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.

- Bién mot duong tron thanh dwong tron c6 cing ban kinh.

Trong mit phang cho vécto ¥. Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao cho

M

. Bién mot duong thang thanh mot duong thang song song hodc triing véi né.
. Bién mot doan thang thanh mot doan thang bang doan thang da cho.

. Bién mot tam giac thanh mot tam giac bang tam giac da cho.

Trong mat ph:fmg toa d0 Oxy, goi M’(xM,;yM,) la anh cua M(z,;y,,

) qua phép tinh tién theo

- T ., =a-+2x
v =(a;b). Khidd: |[M' =T.(M)=1{ " Ml
Y, =b+y,
BAI TAP TU LUAN CO BAN

1. Trong mat phang Oxy, cho ¥ = (2;1), diém M(3;2). Tim toa d6 di€ém A sao cho

a) A=T,(M).
Vi A laanh ctia M qua phép tinh tién o :

r, =24+3=5
A =T (M) 4

A = = A(5;3).
) —1pa=3 = AEY

b) M =T, (A).

Vi M laanh ctia A qua phép tinh tién o :

2. Trong mat phéng Ozy, cho ¥ = (—1;3), diém

M(—1;4). Tim toa do A sao cho

a) A=T,(M).

b) M = T.(A).

v

c) A=

d) M =T (A).

T, (M).

20
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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thiy Poan) — 0983.047.188 (Thiy MHam) Chuong 1. Phép bién hinh

3. Trong mat phang Oy, cho dwong thang d : 2¢ — 3y + 12 = 0. Tim anh ctia d qua phép tinh tién
v = (4,-3).

Hoc sinh nghe gidng va b sung 10i gidi 1
Goi d' = T,(d) = d’ || d nén d’ c6 dang 2z — 3y +m = 0.
Choz=-3=y=2= M(-3;2)ed:2x—3y+12=0.

Ty = e
Tach: M'=T,(M)=1{"
Yy = e,
Do M'(;-1)ed : 2z —3y+m=0<
Suyrad :2z—3y—5=0.
Hoc sinh nghe gidng va bé sung 10i giai 2
Goi M(z;y)€d:2r—3y+12=0 va M'(z,;y,,) = T.(M).

X

v

Do M' = T,(M) =
Yy = eevennennenns

M T e @{xi .............. = M(coeennnn. e ).

Vi Mz, —4; y, +3)€d:20—3y+12=0 2z, —4)— 3y, +3)+12=0

@2xM,—3yM,—5:0:>M’€d’:2:1:M,—ByM,—5:0.

Do d6 anh ctia dwong thang d qua phép tinh tién ¥ = (4;—3) la d’: 22 — 3y — 5 = 0.
Hoc sinh nghe gidng va bé sung 16i giai 3

Chon M(—3;2) € d va N(0;4) € d.

o Ty = eeree NG NS .
Vi M(z,,;y,,)=T,(M)= = M'(........ e )
Yppr = voreeiBeeesuiiere il
o s = vueeneriw BATIRET TN ,
Vi N'(z;y,,) =T.(N) & = N'(........ e )
Yoo = wereenennn eler MU A

Néu goi d’' = T.(d) thi M’, N’ € d nén d’ c6 vécto chi phuong la @, = M'N' = (3;2).
Suy ra vécto phap tuyén ctia d’ 1a 7i, = (2;—3) va di qua di qua N'(4;1) nén c6 dang:
d:2(z—-4)-3y—-1)=0%2z—-3y—5=0.

* Lwuy. Hoc sinh sé lam cdch cua gido vién trén lop.

4. Trong mat phang Ozy, cho duong thang d : 2z — 3y + 5 = 0. Tim anh ctia d qua phép tinh tién
v = (3;2).

@ Loi gidi.
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Dién thoai ghi danl: 0933.755.607 (TFhdy Poan) — 0983.047.188 (Thay NHany) Chuong 1. Phép bién hinh

5. Trong mit phang Ozy, cho duong thang d: 3z —y +2 = 0. Tim anh cta d qua phép tinh tién
7 =(—4;2).

@ Loi giai.

6. Trong mit phang Ozy, cho duong thang d: 27 +y —4 = 0. Tim anh cta d qua phép tinh tién
¥ = AB véi A(3;1), B(—18).

@ Loi gidi.

7. Trong mit phang Ory, cho duong thang d : 3z + 4y —5 = 0. Tim anh cta d qua phép tinh tién
7= AB véi A0;2), B(2:3).

@ Loi gidi.

8. Trong mit phang Ozy, cho duong thang d : z + 3y —2 = 0. Tim anh ctia d qua phép tinh tién
¥ = 24B véi A(—2;3), B(0;2).

@ Loi giai.
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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh

9. Trong mit phang Oy, cho duong tron (C) : (v — 4)* + (y + 3)* = 6. Hay tim anh ctia duong tron
(C) qua phép tinh tién v = (3;2).

Loi giai tham khao
Puong tron (C) c6 tam I(4;—3), ban kinh R = 6.

:1:],:34-4:7

G.]I /; , :TAI:>
01 (‘/Bj yl) v() yl,:2—3:_1

= I'(7;-1).

Goi (C') = T,(C) = (C') c6 tam I'(T;—1) vabankinh R’ = R = \/6 c6 dang:
(C"): (z —T7) + (y +1)° = 6 la anh ctia duwong tron (C) da cho.

10. Trong mit phang Oxy, cho duong tron (C): (z —2)* + (y + 4)* = 16. Hay tim anh ctia duong
tron (C) qua phép tinh tién v = (2;—3).

@ Loi gidi.

11. Trong mat phang Ozy, cho duong tron (C): (z + 1)’ + (y — 3)* = 25. Hay tim anh cta duong
tron (C) qua phép tinh tién v = AB véi A(-=1;1), B(1;—-2).

@ Loi giai.

12. Trong mat phang Ozy, cho duong tron (C): 2° + y* — 42 — 6y — 8 = 0. Hay tim anh cua duong
tron (C) qua phép tinh tién v = (5;—2).

@ Loi giai.
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Dién thoai ghi danl: 0933.755.607 (TFhdy Poan) — 0983.047.188 (Thay NHany)

Chuong 1. Phép bién hinh

BAI TAP TRAC NGHIEM

1. Trong mat phfmg toa do Ozxy, cho vécto u = (3;—1). Phép tinh tién theo vécto @ bién di€m
M(1;—4) thanh diém

A. M'(4;-5).
C. M'(3;—4).

B. M'(—2-3).
D. M'(4;5).

2. Trong mit phang toa do Ozy, néu phép tinh tién bién diém A(3;2) thanh diém A’(2;3) thi nd
bién diém B(2;5) thanh diém

A. B'(5;2).

C. B'(5;5).

B. B'(1;6).

D. B'(5;5).

3. Trong mat phang toa &6 Oy, cho vécto ¥ = (—1;3). Phép tinh tién theo vécto i bién diém
A(3;—3) thanh diém

A. A'(2;-6).
C. A'(40).

B. A'(2;0).
D. A'(-2;0).

4. Trong mit phang toa dd Ozy, cho diém M’'(—4;2), biét M’ laanh cia M qua phép tinh tién theo
vécto v = (1;—5). Tim toa d diém M.

A. M(-3;5).
C. M(=57).

B. M(3;7).
D. M(—5;—3).

5. Trong mat phang toa &6 Oy, cho diém M(—5;2) va diém M'(—3;2) la anh cia M qua phép tinh

tién theo vécto ¥. Tim toa do vécto v.

A. T = (—20).
C.

B. 7 = (0;2).
D. ¥ = (20).

6. Trong mit phang toa &6 Oy, cho hai diém M(0;2), N(—2;1) va vécto o = (1;2). Phép tinh tién
theo vécto ¥ bién M, N thanh hai diém M’ N’ tuwong tmg. Tinh d6 dai M'N’.

A. M'N' = 5.

C. M'N' =1.

B. M'N' =[7.

D. M'N' = 3.

7. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho hinh binh hanh ABCD véi A(l;—4), B(8;2) va giao diém ctia
hai dwong chéo AC va BD la I(3;—2). Néu T la phép tinh tién theo vécto @ bién doan thang
AB thanh doan thang CD thi vecto i c6 toa d6 la

A. (3:12).

C. (—3;—2).

B. (5;3).

D. (7;—5).
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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh

8. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho AABC biét A(2;4), B(5;1), C(—1;—2). Phép tinh tién theo

vécto BC bién AABC thanh AA'B'C’ twong ting cac diém. Toa d6 trong tam G’ caa AA'B'C’
la

A. G'(—4,-2). B. G'(42).

C. G'(4,-2). D. G'(—4;4).

9. Trong mit phang toa d6 Ozy, tim phuong trinh dwuon thang A’ 1a anh cta duong thang
A:z 42y —1=0 qua phép tinh tién theo vécto v = (1;—1).

A. Az 42y =0.

B. Az +2y—3=0.
C. A:z+2y+1=0.
D. A"z +2y+2=0.

10. Trong mat phéng toa do Ozy, cho duong théng A:z+5y—1=0 vavecto v = (4;2). Khi d6
anh ctia duong thang A qua phép tinh tién theo vecto 7 la

A. z+5y—15=0.
B. z+5y+15=0.
C.z+5y+6=0.
D. —z—-5y+7=0.

11. Trong mét phang toa dd Ozy, cho ¥ = (—4;2) va duong thang A’ : 2z +y —5=0. Héi A’ 1a

anh ctua dwong thang A nao sau day qua T..

A A2z +y+5=0.
B. A:2x+y—9=0.
C. A:2z+y—15=0.
D. A:2z+y—11=0.

: , z=1+2t ,
12. Trong mat phang toa d0 Ozxy, cho duwong thang A: g va duwong thang
y=—1=
A':z+2y—1=0. Tim toa d vecto 7 biét T,(A) = A'.

A. 7 =(0;,—-1)

B. v =(0;2)

C. v =(0;1)

D. 7 = (—L1)

13. Trong mét phang toa dd Ozy, phép tinh tién theo vecto 4 = (4;6) bién duong thang a c6 phuong
trinh z + y —1 = 0 thanh
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A z+y+9=0.
B. 2+y—-9=0.
C.z—y+9=0.
D. —z+y+9=0.

14. Trong méat phang toa dd Ozy, néu phép tinh tién bién diém A(2;—1) thanh diém A’(3;0) thi nd
bién duong thang nao sau day thanh chinh né ?

A z+y—-1=0.
B. x—y—100=0.
C. 2z4+y—4=0.
D. 2z —y—1=0.

15. Trong mat ph:fmg toa do0 Ozy, cho duwong théng a:3x—2y—5=0. Phép tinh tién theo vecto

—

i = (1;—2) bién duong thang d6 thanh dwong thang a’ c6 phrong trinh 1a

A. 3z —-2y—4=0.
B. 3z +2y=0.

C. 3z -2y +10=0.
D. 32 -2y —7=0.

16. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho duong thang A c6 phuwong trinh 47 —y + 3 = 0. Anh cta
duong thang qua phép tinh tién T theo vecto @ = (2;—1) c¢6 phwong trinh la

A 4z —y+5=0.
B. 4v -y +10=0.
C.4dz—y—6=0.
D. z—4y—-6=0.

17. Trong mét phang toa d6 Oy, cho dwong thang A c6 phuong trinh 37 — 4y + 1 = 0. Thuc hién
phép tinh tién theo phurrong ctia truc hoanh vé bén phai mot don vi, dwong thang A bién thanh
duong thang A’ c6 phuong trinh la

A. 3z—4y+5=0.
B. 30 —4y—2=0.
C. 3z—4y+3=0.
D. 32 —4y —10=0.

18. Trong m4t phang toa dd Ozy, cho duong thang A c6 phuong trinh 27 —y + 3 = 0. Thuc hién
phép tinh tién theo phuong ctia truc hoanh vé bén tréi hai don vi, duong thang A bién thanh
duong thang A’ c6 phuong trinh la

A 2z —y+T7=0.

B. 2r—y—2=0.

C. 2x—y+8=0.

D. 2z —y—6=0.
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19. Trong mat phang toa d6 Oy, cho duong tron (T): z* + y* — 2z — 8 = 0. Phép tinh tién theo
vecto i = (3;—1), bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) c¢6 phuong trinh 1a

A 2*+y -8z +2y+8=0.
B. 2°+ 4y’ +4r—y—5=0.
C. 22 +y -4 +4y—3=0.
D. 2° + 3y’ + 63 —4y +2=0.

20. Trong mat phang toa do Ozy, tim phuong trinh duong tron (C') 1a anh cta duong tron
(C):2* +y* — 4z — 2y + 1 = 0 qua phép tinh tién theo v = (1;3).

(C):(x =3y +(y—4) =2.

(C):(z =3+ (y—4) = 4.

(C):(x+3) +(y+4) =4

D. (C"):(z+3)+(y—4) =4

A.
B.
C.

1. Trong mit phing toa &6 Ozy, cho 7 = (3;—1) va duong tron (C): (z — 4)* + 4> = 16. Anh cta
(C) qua phép tinh tién 7. la

A. (z -1+ (y—1) = 16.
B. (z+ 1)+ (y +1)* = 16.
C. (z—7)+(y+1) =16.
D. (z+7) + (y—1)° = 16.

22. Trong mit phang toa dd Oxy, cho duong tron (T) : z° + y° — z — 2y — 3 = 0. Phép tinh tién theo
phuong ctia truc hoanh vé bén phai 4 don vi, bién duong tron (T) thanh duong tron (T7) c6
phuong trinh la

A 2 +y" 92 -2y +17=0.
B. 2 +¢y° —42 +2y—4=0.
C. 22 +9y" +5x—4y—5=0.
D. 2°+y" +72-2y+1=0.

23. Trong mit phang toa do Ozy, cho duong tron (T): 2° + 3° — 2 — 2y — 3 = 0. Phép tinh tién theo
phuong cta truc tung vé dwdi 2 don vi, bién duong tron (T') thanh dwong tron (T) ¢6 phwong
trinh la

A 2 +y" —2y—-9=0.
B. 2°+y* —2r+6y+2=0.
C2°+y +2x—4y—5=0.
D. z° +y° +22—7=0.

DAP AN TRAC NGHIEM

1.A 2.B 3.B 4.C 5.D 6.A 7.B 8.A 9.A 10.A

11.D 12.C 13.A 14.B 15.A 16.C 17.B 18.A 19.A 20.B

21.C 22.A 23.D
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BT 1.

BT 2.

BT 3.

BT 4.

BT 5.

BAI TAP REN LUYEN TU LUAN

Trong mit phang toa d6 Ozy, cho A(3;5), B(—1;1), ¥ = (—1;2), duwong thang d va duong tron

(C) cd phuong trinh: d:z —2y +3 =0, (C): (x —2)* + (y + 3)* = 25.

a) Tim anh ctia cdc diém A’, B’ theo tht tw 1a anh ctia A, B qua phép tinh tién v.

b) Tim toa do diém C sao cho A la anh ctia C' qua phép tinh tién v.

¢) Tim phuong trinh duong thang d’, duong tron (C’) Tan luot 1a anh cta d, (C) qua phép
tinh tién 7.

Trong mit phang toa &6 Oy, cho tam gidc ABC c6 anh qua phép tinh tién theo ¥ = (2;5) la

tam giac A’B'C’' vatam gidc A'B'C’ c6 trong tam la G'(—3;4), biét rang A(—1;6), B(3;4). Tim

A, B, C.

Trong mit phang toa d6 Ozy, cho mdt phép tinh tién bién dwong tron (C) thanh duong tron

(C'). Hay xac dinh phép tinh tién d6 trong cac tredng hop sau:

a) (O):(z+1)"+(y—2)7 =16, (C"): (z —10)" + (y + 5)* = 16.
b) (C):z>+y* +2z—-6y+1=0, (CY:z® +y* —4dz+2y—4=0.
o (C):(z+m)+(y—2)°=5 (C"):2* +y* +2(m —2)y — 6z +12+m* = 0.

Trong mit phang toa do Ozy, cho vécto 7 = (—2;1) va hai duong thang d: 2z —3y +3 =0 va

d :2r—3y—5=0.

a) Viét phuong trinh ctia dwong thang d’ 1a anh ctia d qua 7.

b) Timtoa dd cua i cd gid vudng goc véi duong thang d d€ d, laanhcta d qua 7.

Trong méat phang toa dd Oy, cho dudng thang d: 3z —y —9 = 0.

a) Tim phép tinh tién theo vécto ¥ cb phuwong song song voi truc Oz, bién d thanh duong
thang d’ di qua gdc toa d6. Khi d6 hay viét phuong trinh duong thang d'.

b) Tim phép tinh tién theo vécto @ cd gia song song voi truc Oy, bién d thanh d” di qua diém
A(L;D).

. Trong mit phang toa d6 Oy, hay xac dinh phép tinh tién theo ¥ cung phuong véi truc hoanh

bién duong thang d : ¥ — 4y + 4 = 0 thanh duong thang d’ qua A(1;—3).

Trong mat phang toa d6 Ozy, cho hai duong thang lan lwot c6 phuong trinh 1la
d:3z—5y+3=0vad :3r—5y+24=0. Tim v, biét ‘6‘2\/5 va T.(d)=d.

Trong mat phang toa d Ory, phép tinh tién theo 7 bién diém M(3;—1) thanh mot diém trén
duong thang d : x —y — 9 = 0. Tim toa dd ¥, biét rdng ‘U‘ =5.

Trong mat phzfmg toa d0 Ozy, hay xac dinh toa do diém M trén truc hoanh sao cho phép tinh
tién theo ¥ = (—2;3) bién diém M thanh diém M’ nam trén truc tung.

BT 10. Trong m4t phang toa d6 Ozy, cho hai duong thang d, d’ lan luot c6 phuong trinh la

d:3v—y—T7=0, d:32—y+13=0 vavécto & = (1;—1). Tim toa d0 cia vécto v trong phép

tinh tién T, bién d thanh d’, biét rang hai vécto ¥ va i cling phuong.

BT 11. Trong mét phang toa &6 Ozy, cho hai parabol (P):y = 2> — 4z + 7 va (P'): y = 2*. Tim phép

tinh tién bién (P) thanh (P').
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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh
§ 3. PHEP DOI XUNG TRUC (giam tai)

PAQAGA

® Dinh nghia
. Diém M’ duoc goi la d8i xting véi diém M qua duong thang d néu d la duong trung truc ctia
doan thang MM’. Khi diém M nam trén d thi ta xem M d8i xtng véi chinh né qua duong
thang d.
. Phép bién hinh bién moi diém M thanh diém M’ d6i xting véi M qua duong thang d dugc
goi la phép d6i xting qua duong thang d, hay goi la tat 1a phép d6i xting truc.

M
Mbh
!

. DPuong théng d dugc goi la truc d6i xting. Ki hiéu: D d.

« Nhuvay: M' =D, (M) < MM, =—M M véi M, 1ahinh chiéu vudng géc M 1én d.

®@ Biéu thirc toa do

Trong mét phang toa d6 Ozy, véi mdi diém M(z,;y,,), goi M'(z,,;y,,) =D (M).

A \ \ 7 zM’ = mM
« Neéu chon d la truc Oz, thi ta co: .
Y = “Yu

yM’ -

|
<
=

A hY \ 7 IM’ = _mM
« Neéu chon d la truc Oy, thi ta co: .

® Tinh chat
Phép ddi xting truc 1a mot phép doi hinh nén c¢é day du tinh chat cua phép doi hinh:
« Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
. Bién mot duong thang thanh duong thang.
. Bién mot doan thang thanh mot doan thang bang doan thang da cho.
. Biénh mot tam giac thanh mot tam giac bang tam giac da cho.
« Bién mot duong tron thanh mét duong tron ¢é cung ban kinh.

@ Truc d6i xtng ctia mot hinh

Duong thing d goi 1a truc d6i xting ctia hinh H néu phép ddi xting truc D, bién H thanh chinh
né, ticla H =D (H).

BAI TAP TRAC NGHIEM

1. Trong mit phang toa dd Ozy, phép ddi xting truc bién diém A(2;1) thanh A'(2;5) cd truc déi

xtng la

A. Duong thang y = 3.
B. Duong thang = = 3.
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Dién thoai ghi danl: 0933.755.607 (TFhdy Poan) — 0983.047.188 (Thay NHany) Chuong 1. Phép bién hinh

C. Duong thang y = 6.

D.

DPuong thang = +y — 3 = 0.

2.

Trong mat phang toa do Ozy, cho AABC véi A(2;6), B(—1;2), C(6;1). Goi G 1a trong tam ctia
AABC. Phép d6i xtiing truc D, bién diém G thanh diém G’ co toa do la

(2;4). B. (3;—3).

Z;—3 . D. é;—4 .
3 3

Trong mit phang toa dd Ozy, néu phép ddi xting truc bién diém M (3;1) thanh diém M'(—1;—3)
thi n6 bién diém N(—3;—4) thanh diém

N'(3;4). B. N'(3;—4).
N'(4;—-3). D. N'(4;3).

Trong mit phang toa d6 Ozy, néu phép d6i xting truc bién diém A(0;1) thanh diém A'(—1;0) thi
nd bién diém B(—5;5) thanh diém

B'(=5;5).  B. B'(55).
B'(5;—5). D. B'(-11).

I

Trong mat phang toa d6 Oxy, cho duong thing d : x —y —2 = 0. Anh ctia d qua phép d6i xting
truc tung cé phuwong trinh

SN =

r—y+2=0.
r+y+2=0.
r+y—2=0.
r+2y—2=0.

[

Trong mit phang toa &6 Oy, cho duong tron (C): 2° 4+ y° — 4z + 5y + 1 = 0. Tim anh duong
tron (C') ctia (C') qua phép d6i xting truc Oy.

C N v »

2’ 4+ y’ —4dz—b5y+1=0.
2’ 4y +4r +5y+1=0.
22" 4+ 2y° + 8z + 10y — 2 = 0.

2+ +4z—5y+1=0.

[

Trong mit phang toa d6 Ozy, cho duong tron(C) : z° 4 y* — 2z + 3y — 1 = 0. Phép ddi xting qua
truc Oz bién duong tron d6 thanh duong tron (C') c6 phuwong trinh

oS0 WP

2’ + 1y =2z +3y—1=0.
4yt =2 -3y —1=0.
4y +22+3y—1=0.
2’ + 9y’ —2r+3y+1=0.

=

Trong mét phang toa dd Ozy, cho duong tron (C) : 2* + y* — 2z + 3y — 1 = 0. Phép d6i xting qua
truc Oy bién dudng tron dé thanh duong tron (C”) c6 phuwong trinh la
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Chuong 1. Phép bién hinh

A 22 +y —22+3y—1=0.
B. 2 +y* —22—-3y—1=0.
C. 22 +y +2x+3y—1=0.

D. 2’ +¢y*—22+3y+1=0.
9.

Trong mat phang toa dd Oy, cho duong tron (T) : 2* + y* — 2z + y — 5 = 0. Phép ddi xting truc

D, bién duong tron (T') thanh duong tron (T'') 6 phuong trinh 1a

A 2 +y —22—-y—5=0.
B. 2° +y° +22+y—-5=0.
C.2°+y" +2r—y—5=0.

D. 22 +y —2—2y+5=0.

10. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho parabol (P) cé phuong trinh y = 2z° 4 z 4 5. Phép ddi xting

truc B bién parabol (P) thanh parabol (P’) cé phwong trinh 1a
oy P P P g

A y=-2"4+2-5.
B. y=22" —z+5.

C. y=-22"—x—5.
D. y=—-22" + 2 —5.

11. Trong mat phang toa &6 Ozy, cho parabol (P)cd phuong trinh y = 2° — 2z + 3. Phép ddi xting

truc DB, bién parabol (P) thanh parabol (P’) cé phuong trinh 1a

A y=21"—2z-3.
B. y=1"+22—3.
C. y=—2"+2z—3.
D. y=—2" 44z — 3.

12. Trong mat phang toa 40 Oxy, cho dwong thang A :2z —y +1=0 va diém A(3;2). Trong cac

diém dwdi day, diém nao la diém ddi xting ctia A qua duong thang A ?

A. M(—L4). B. N(—2;5).
C. P(6;—3). D. Q(L6).

13. Trong mit phang toa dd Oy, goi a la duwong phan gic ctia géc phan tw thit nhat. Phép d6i xting

truc B bién diém A(4;3) thanh diém A’ cé toa d6 1a

A. (—4;-3). B. (4;-3).
C. (—4;3). D. (3;4).

14. Trong mét phang toa d6 Ozy, goi b 1a duong phan giac ctia géc phan tw thit hai. Phép ddi xting

truc B, bién di€ém P(5;—2) thanh diém P’ c6 toa d6 la

A. (5;2). B. (—5;2).
C. (2,-5). D. (-2:5).

15. Trong mat phang toa dd Oy, phép ddi xting qua duong thang = +y = 0 bién duong thang

4z — 5y + 1 = 0 thanh duong thang c6 phuwong trinh la
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A, -4z +5y+1=0.
B. 5z -4y +1=0.
C. bz+4y+1=0.
D. 4z 4+ 5y +1=0.

16. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho duong thang A c6 phuong trinh 22 — 3y — 6 = 0. Puong
thang d&i xting ctia A qua truc hoanh cé phuong trinh la

A. 224+ 3y+6=0.

B. 2 4+3y—6=0.

C. dx—y—6=0.

D. 3z 4+2y—-6=0.

17. Goi a la dwong phan giac ctia géc phan tu tht nhat. Ta xét duong thang A : 3z — 4y + 5 = 0.
Phép doi xtmg truc D, bién duong thang A thanh duong thang A’ c6 phuong trinh la

A. 4z —-3y—-5=0.
B. 3z +4y—-5=0.
C. 42 -3y +5=0.
D. 3z+4y+5=0.

18. Goi b la duwong phan giac ctia goc phan tw thit hai. Ta xét duong thang A : y = 5z + 3. Phép d6i
xtmg truc b, bién duong thang A thanh duong thang A’ c6 phuong trinh la

A. 2—-5y+3=0.

B. z+5y—3=0.

C. y=—-5z+3.

D. y =5z —3.

19. Trong mét phang toa dd Ozy, phép ddi xting qua duong thang z —y = 0 bién duong tron cd
phuong trinh z° + y* — 22 — 1 = 0 thanh duong tron c6 phuong trinh

A 2" +y —2y—1=0.
B. " +¢y° +27—-1=0.
C. 2 4+y"+2y—1=0.
D. 2 +y" —2r—-1=0.

20. Trong mat phang toa dd Ozy, goi a la dwdong phan gidc ctia goc phan tw tht nhat. Ta xét duong
tron (T): (z —2)° + (y + 3)* = 9. Phép ddi xting truc D, bién duong tron (T') thanh duong tron
(T') 6 phuong trinh 1a

A (z+3)+(y—2°=09.
B. (z+2°+(y—3"=09.
C. (z—3°+(y+2°=09.
D. (z+3)+(y+2)°=09.

PAP AN TRAC NGHIEM

1.A 2.C 3.D 4.A 5.B 6.B 7.B 8.C 9.A 10.B
11.C 12.A 13.D 14.C 15.B 16.A 17.A 18.A 19.A 20.A
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Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh
§ 4. PHEP DOI XUNG TAM (giam tai)

PAQAGA

® Dinh nghia
Cho diém I. Phép bién hinh bién diém I thanh chinh né, bién mdi diém M khac I thanh diém
M’ sao cho I la trung diém ctia doan thang MM’ duoc goi 1a phép d6i xting tdm I, nghia la

IM + IM' = 0. Phép d6i xtng tdm [ thuong duoc ki hidula D,.

® Biéu thirc toa do

Trong mét phang toa d6 Ozy, chol(z,;y,), M(z,;y,,) va M'(z,,.;y,,) 1a &nh ctia M qua phép
46 ximg tam I, Khi dé: {7~ 271 P
Yo =2Y; — Yy
® Tinh chét: Phép d6i xting tAm
« Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
. Bién duong thang thanh duong thang song song hodc triing véi dwong thang da cho.
. Bién mot doan thang thanh mot doan thang bang doan thang da cho.
« Bién mot tam giac thanh mot tam giac bang tam giac da cho.
« Bién mot duwong tron thanh mot dwong tron c6 cung ban kinh.

@ Tam d6i xing ctia mo6t hinh

biém [ duoc goi 1a tam d6i xtéing cua hinh H néu phép ddi xiing tam [ bién hinh H thanh
chinh n6. Khi d6 H duoc goi la hinh c6 tam d6i xtng.

1. Trong mit phang toa d6 Ory, néu phép ddi xtng tam bién diém A(5;2) thanh diém A'(—3;4) thi
né bién diém B(1;—1) thanh diém

A. B'(;7). B. B'(1;6).
C. B'(2;5). D. B'(1;,-5).

2. Trong mat phang toa do Oxy, cho diém [(2—1) va AABC véi A(l;4), B(—23), C(7;2).Phép
d6i xting tam D, bién trong tam G ctia AABC thanh diém G’ c6 toa do l1a

A. G'(-2;5). B. G'(2;-5).
C. G'(~1,-4). D. G'(0;—5).

3. Trong mit phang toa dd Ozy, cho phép d6i xting tam c6 tam la diém gdc toa do. Khi d6 né bién
duong thang 3z — 4y + 13 = 0 thanh duong thang

A. 3z +4y+13=0.
B. 3z +4y —-13 =0.
C. 3z—4y—-13=0.
D. -3z +4y+13=0.

4. Trong mat phéng toa do Ozy, cho phép d6i xtimg tam véi tam la diém I(1;—1). Khi d6 n6 bién
duong thang 2z — 3y + 5 = 0 thanh duong thang
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20 — 3y —7=0.
20 =3y +7=0.
20+ 3y +7=0.
20 -3y +4=0.

w |9 N w @

Trong mat phang toa dd Oxy, cho diém I(2—1) va duong thang A cé phuong trinh
2 +2y—2=0. Anh ctia A qua phép d6i xting tam D, la duwong théng c6 phuong trinh

z+2y+2=0.
z—2y+3=0.
r+2y+6=0.
2v—y+4=0.

|9 0" @

Trong mét phang toa d6 Ozy, cho hai duong thang song song a va b lan luot c6 phuong trinh
3z 44y —1=0 va 3z + 4y + 5= 0. Néu phép d6i xtiing tam bién o thanh b thi tam d6i xting

phai la diém nao trong cac diém sau day ?

n >

1(2;—2). B. 1(2;2).
1(—2;2). D. 1(2;0).

[~

Trong méit phang toa d6 Ozy, cho diém 1(2;—1) va duong tron (T) : z° + 3> = 9. Phép d6i xting
tam D, bién duong tron (T') thanh duong tron (T”) cé phuong trinh 1a

SN = >

2’ +y° —8r + 4y + 11 = 0.
2’ +y’ +4x+6y+5=0.
2t +y’ =2z + 4y = 0.

> +1y* — 61 +2y—2=0.

=

Trong mat phang toa do Ozy, cho duong tron (C) : z* + y* — 8z + 10y + 32 = 0. Phuong trinh
ctia duong tron (C') ddi xting ctia (C') qua goc toa dd O c6 phuong trinh la

(z+4)° +(y—5)7=09.
(z —4) + (y —5)° = 16.
(z+4) 4+ (y+5)° =4
Mot phwong trinh khéc.

o [0 = @

Trong mat phang toa dd Ozy, cho parabol (P):y = 2’ + 2. Phuong trinh cta parabol (@) d&i
xtmg voi (P) qua gbc toa dd O la

SN = »

y=—1"+ 1.
y =1 — 1.

2
y=—-x —

y = 1" —21.

BANG DAP AN

1.A 2.D 3.D 4.B 5.A 6.A 7.A 8.A 9.A

Ths. Lé Oan Poan - Ths. Truwong Fouy Fooang - Ths. Nguyén Ticn Tba - Bii Si Khanh - Wguyén Die Wam - Pé Minh Ticn Trang - 16 -



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Fhdy Poan) — 0983.047.188 (Thday Ham) Chuong 1. Phép bién hinh

§ 5. PHEP QUAY
PAGA Sk ¢

« Cho diém O va géc luwong gidc a. Phép bién hinh bién O thanh chinh né, bién mdi diém M khac
O thanh diém M’ sao cho OM' = OM va goc luong giac (OM;0M’) bang a duoc goi 1a phép
quay tam O gobc quay «.

« Dbiém O goila tam quay, a goila goc quay.

» Phép quay tam O goc a, kihieula @, .
#A Cau héi:
® Phép quay nao bién 14 c& (C') thanh 14 co (C”) :
@ Phép quay nao bién 14 co (C') thanh 14 co (C) :

2. Jinh chat

Phép quay 1a phép bién hinh
+ Bao toan khoang cach gitta hai diém bat ki.
« Bién mot duong thang thanh mot duong thang.
« Bién mot doan théng thanh mot doan théng b?ang doan théng da cho.
« Bién mot tam giac thanh mot tam gidc bang tam giac da cho.
« Bién mét duong tron thanh duong tron c6 cung ban kinh.

Gia st phép quay tim O goc quay « bién duong thang d thanh duong thang d’. Khi do:

« Néu <o« §g thi goc gitta d va d’ bang a.

~ T \ e .~ \ M
. Neu5<oz<7r thi goc gitra d va d’ bang 7 — a.

Phuong phap 1. St dung dinh nghia

Trong mit phang toa dd Ozy, goi M'(z,,;y,,) 1a anh cta M(z,,;y,,) qua phép quay tdm I(a;b),
IM'=IM ()

7 . .. / . o o
goc quay a. Khido: M'(z,.5y,.) = Q,, (M) < [MIM’ o )

Tt (1), sit dung cong thitc tinh d6 dai, sé tim dwoc phuwong trinh thit nhét theo 2 an.
Tt (2), st dung dinh ly ham s cos, sé tim dugc phuong trinh thit hai theo 2 an.
tir d6 suy ra toa & diém M'(z,,;y,,.).

Giai hé phuwongtrinh nay tim dwoc z,,, ¥,

Phuong phdp 2. Stt dung cong thttc toa do.

z,, = (z, —a)cosa—(y, —b)sina+a

M M M .
Y, = (z,, —a)sina+(y,, —b)cosa +b

M'(@,59,) = Q. (M) & {
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BAI TAP TU LUAN

1. Trong mat phang Oy, cho diém A(2;3), duong thang d:2z —3y +2 =0 va duong tron cd
phuong trinh: (C): 2° + 3> — 4z — 4y —1=0.

a) Tim anh ctia diém A(2;3) qua phép Q,

0; 90°)°

Hoc sinh nghe gidng va bé sung cach giai 1

Goi A' = Q, o (A), v6i Aa;b). Suy ra: {OA/ —o4 @

i A0A=90° (2)
Giai (1): OA' =04 < (3)
Giéi(Q):(O—I)LL 07;):90°@54L@@E4.ﬁ:o@ (4)

Tk (3), (4) = = @b =13
e 20 +3b=0

Vi quay theo chiéu dwong nén chon A’'(—3;2).
Loi giai tham khao 2

= (z,, —a)cosa —(y,, —b)sina +a

Z, .
Van d Mz, y..)= M)y M
an dung \M (@, 580) = Qo (M) L/M/ = (z,, —a)sina + (y,, —b)cosa +b

=1z,c0890° —y,sin90° = 2.0 = 3.1 = -3

= A'(-3;2).
=z,sin90° 4y, cos90° = 2.1+ 3.0 =2 (=32)

. 7 / :EA/
Khidé: A" =@, 900)(%1) &

3 e yA/

& Nhdn xét. Hoc sinh gidi theo cich gidi ciia gido vién trén 16p. Ve tric nghiém nén gidi theo cch 2.

b) Viét phuong trinh dwong thang d’ 1a anh cta d qua phép Qo o0y

Loi giai tham khao

Vi d':Q( (d)=d' L d = phuongtrinh d": 3z +2y +m = 0.

Chon M(—10)€d:2z—3y+2=0.

0; 90°)

z,, = —1.c0s90° — 0.5sin90° = 0

Khi d6 M’ = Q o
( Yy, = —1.sin90° + 0.cos 90 = —1

(M) = M'(0;—1).

0; 90°)

DoMed= M0,-1)ed &30+2.(-1)+m=0&m=2.Vayd :3z+2y+2=0.

& Nhdn xét. Doivoi goc quay o bat ky, dé’tim dnh ta cin chon ra 2 diém trén d va tim dnh cua 2 diém nay.
Khi d6 dwong thing d' di qua hai diéin anh viea tim.

c¢) Viét phuong trinh dudng tron (C’) 1a anh cua (C) qua phép Qo a0y

Loi giai tham khéo
DPuong tron (C) cé tam 1(2;2) vaban kinh R = /2° +2° —(—1) =
Goi (C")=Q C)= R =R=3.

(0; 90°)(
T, = 2c0s90° —2sin90° = —2

Khidé I'(z,.;y,) =
! (@39,) = Q Yy, = 2sin90° +2cos90° = 2

(05 90°

)(I)<:> :>[,(—2;2).

Do dé: (C'): (z +2) +(y—2)° = 9.
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2. Trong mat phang toa do Ozy, cho hai diém A(1;0), B(0;—2). Tim A’, B’ lanluotlaanhcua A, B
qua phép quay tam O, goc quay 90°.

@ Loi giai.

3. Trong mat phang toa do Ozy, hdy tim anh cta duong tron (C) qua phép quay tam O, géc quay
a trong cac truong hop sau day:

a) (C):(x—2+@y—-17"=1 a=90°

@ Loi giai.

b) (C):2*+y*—22+4y—1=0, a =—-90°

@ Loi gidi.

o (C):z’ +(y—17 =1, a=60°

@ Loi gidi.

d) (C):2* +y* —4z+2y=0, a=-30°

@ Loi gidi.
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4. Trong mat phang toa &6 Ozy, hay tim anh cta duong thang d qua phép quay tdm O, géc quay «
trong cac treong hop sau day:

a) d:z+y—2=0, a=90°

@ Loi giai.

b) d:z—3y+11=0, a =—-90°.

@ Loi gidi.

o) d:z—3y+5=0, a=60°.

@ Loi gidi.

d) d:2x—y+6=0, a =45°.

@ Loi gidi.
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BAI TAP TRAC NGHIEM

1.

Cho hai duong thang bat ki d va d’. C6 bao nhiéu phép quay bién duong thang d thanh duong
thang d’ ?

. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

Chi c6 hai phép. D. C6 vo sG phép.

™o

Cho hai duong thang song song a va a’, mot duong thang ¢ khong song song véi ching. Cé bao
nhiéu phép quay bién duong thang o thanh duong thang o’ va bién duong thang ¢ thanh chinh
no?

. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

Chi c6 hai phép. D. C6 v0 sO phép.

© 0 »

Cho bdn duong thang a, b, a’, b’ trong d6 a || o/, b || b’ va a cat b. Cébao nhiéu phép quay bién

cac duong thang a va b Ian luot thanh cac duong thang o’ va b’ ?

. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat.

Chi c6 hai phép. D. C6 vo sG phép.

= lo »

Cho hinh vuéng ABCD c6 tam O. Phép quay tam O véi goc quay nao duwdi day bién hinh vudng
ABCD thanh chinh né ?

>

30°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.

|G

Cho tam giac ABC déu tam O (O la tam cua duong tron ngoai ti€p). Ta thuc hién phép quay
tam O bién tam giac ABC thanh chinh n6. M6t s6 do ctia goc quay ¢ la

>

. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

[

Trong mat phang véi hé toa dd Ozy, ta xét phép quay Q(O;a). Trong cac ménh dé sau, ménh dé
nao sai ?

9N w »

. Néu a =90° thi @ bién truc hoanh z'Oz thanh truc tung 4’ Oy.

Néu a = 270° thi @ bién truc tung y'Oy thanh truc hoanh z'Oz.
Néu o = —90° thi @ bién truc tung 3’ Oy thanh truc hoanh z'Ozx.

. Néua = 180° thi Q) bién truc hoanh z’Oz thanh chinh né.

[

Trong cau nay ta chi xét cac phép quay véi goc quay ¢ thda diéu kién 0° < ¢ < 180°. Cho hai

duong thang a va b cat nhau tai diém O. Phat biéu nao sau day la ding ?

. Khong ton tai phép quay nao bién duong thang o thanh duong thang b.

C6 duy nhat mot phép quay biéh duong thang o thanh duong thang b.
C6 dting hai phép quay bién duong thang a thanh duong thang b.

. C6 vd s8 phép quay bién duong thang a thanh duong thang b.

® g N =

Cho hinh vudéng ABCD tam O.Ta xét cac ménh dé sau:

« Phép quay Q(0;45°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
« Phép quay Q(0;60°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
+ Phép quay Q(0;90°) bién hinh vudéng ABCD thanh chinh nd.
« Phép quay Q(0;180°) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
Trong cac ménh dé trén:
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A. C6 duy nhat mét ménh dé dang. B. C6 hai ménh dé dung.
C. C6 ba ménh dé dung. D. Tét ca bon ménh dé déu dung.

Cho ngii giac déu ABCDE tam O. Ta xét cac ménh dé sau:

« Phép quay Q(0;72°) bién ngi giac déu ABCDE thanh chinh no.
« Phép quay Q(0;90°) bién ngi giac déu ABCDE thanh chinh no.
« Phép quay Q(0;144°) bién ngt gidc déu ABCDE thanh chinh né.
« Phép quay Q(0;216°) bién ngt giac déu ABCDE thanh chinh nd.
Trong cac ménh dé trén:

A. C6 duy nhat mét ménh dé dang. B. C6 hai ménh dé dung.

C. C6 ba ménh dé dung. D. Tét ca bon ménh dé déu dung.

10. Chon 12 gio lam mdc, khi kim gio chi mot gio diang thi kim phuat da quay dwgc mot goc bao nhiéu
do?

A. 360°. B. —360°. C. —180°. D. 720°.

11. Chohinh vudng ABCD tam O (cac dinh ghi theo chiéu kim dong ho). Anh ctia canh A B qua phép
quay Q(0;270°) la

A. AB. B. BC. C. CD. D. DA

12. Cho hinh thoi ABCD c6 géc ABC = 60° (cac dinh cua hinh thoi ghi theo chiéu kim dong ho).
Anh ctia canh CD qua qua phép quay Q(4;60°) 1a

A. AB. B. BC. C. CD. D. DA

13. Cho tam gidc déu ABC ¢6 tam O va cic duong cao AA', BB', CC’ (c4c dinh ctia tam giac ghi
theo chiéu kim d6ng h6). Anh ctia duong cao AA’ qua phép quay Q(0;240°) 1a

A. AA B. BB C. CC. D. d qua O, d || BC.
14. Trong mat phzfmg toa d6 Ozy, cho diém A(z;y). Biéu thixc toa do cia A’ = Q(o,goO)(A) 1a
A. F::y - B. F::_y- C. F::_y- D. r::y-

y =z Yy = y =—u y ==
15. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho diém A(z;y). Biéu thitc toa dd ctia A’ = Q(Oﬁgoo)(A) la

= r=— ' =— z =
A.{, v B. |\, V. c |’V p. |, =Y.

16. Trong mit phang toa dd Ozy, cho diém M(4;1). Phép quay Q(0;90°) bién diém M thanh diém
M’ cétoa d61a
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A. (1;4). B. (—1;4).
C. (1,—4). D. (—1;—4).

17. Trong mit phang toa &6 Oy, cho phép quay tim O bién diém A(1;0) thanh diém A’(0;1). Khi
dé no bién diém M(1;—1) thanh diém

A. M'(-1;,—-1). B. M'(1;1).
C. M'(-1;1). D. M'(1;0).

18. Trong mit phang toa dd Ozy, cho AABC véi A(1;4), B(—2;2), C(7;—9). Phép quay Q(0;90°)
bién trong tam G cua AABC thanh di€ém G’ c6 toa do la

A. (1;-2). B. (1;2).
C. (3;:—1). D. (-3;1).

19. Trong mét phang toa d6 Oy, qua phép quay tam O, géc quay 90° bién diém M(—3;5) thanh
diém nao ?

A. (3;4). B. (—5;—3).
C. (5;—-3). D. (—3;-5).

20. Trong mat phang toa dd Ozy, cho diém A(4;1). Biéu thiic toa d6 ctia diém A’ = Q ooy (A) 127

A. A(-14). B. A(L;—4).
C. A(4;—-1). D. A(—4;-1).

21. Trong mat phang toa &6 Ozy, cho diém A(0;3). Tim toa do diém A’ 1a anh ctia A qua phép quay
Qoase) ?

A [L;i]. B. [11].
R R
—_3.L]. D [i.i].
V2 '\ V2 '\
22. Trong mit phang toa &6 Oy, cho diém M(1;1). Hoi diém nao sau day la anh ctia diém M qua

phép quay tam O(0;0), géc quay 45° ?

A. M'(0\2). B. M'(\2;0).

C. M'(0;1). D. M'(1;-1).

23. Trong mat phang toa d6 Ozy, tim phép quay @ bién diém A(—1;5) thanh diém A’'(5;1)?
A Qp g (A=A

B. Q) (4) = 4"
C. Qusr)(4) = A"
D. Qo —270°) (4)= 4"
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24. Trong mit phang toa dd Ozy, cho duong thang d cé phuong trinh 5z — 3y + 15 — 0. Tim anh d’
cua d qua phép quay @, ., voi O la goc toa do ?

or — 3y +6 =0.
3z + 5y +15 = 0.
dr+y—T7=0.
—3z+5y+7=0.

SO = >

N
19)

Trong mat phang toa &6 Ozy, cho 1(2;1) va duong thang d : 2z + 3y + 4 = 0. Tim anh ctia d qua
Q(1ﬁ45°) ?

et 5y—2+3V2=0.
45y —3+1032 = 0.
r—by+3+2=0.

o5y —3+11W2 =0.

. Trong mit phang toa dd Ozy, cé hai duong thang a va b cd phuong trinh lan luot 1a

Rlo o = »

4z + 3y +5 =0 va z + Ty — 4 = 0. N&u c6 phép quay bién duong thang nay thanh dueong thang
kia thi s6 do ctia goc quay ¢ la

45°. B. 60°.
90°. D. 120°.

no»

N
N

Trong mat phang toa d6 Oy, hdy viét phuong trinh duong tron (C’) la anh cua
(C):2* +y* — 2z + 4y — 4 =0 qua phép quay Q0:-000)"

(z+2+(@y+17*=09.
(=2 +(@y—1" =9
(z =2 +(y+1) =9
(z 1)

_UOP’?

+(y+27=09.

N
[o2]

. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho duong tron (C): 2° + ¢ + 6z + 5 = 0. Tim anh duong tron
(C") cta (C) qua Qg

2+ (y—3) = 4.
2 +y" +6y—6=0.
'+ (y +3) =4

o0 ® »

2’ 4+’ + 6z —5=0.

PAP AN TRAC NGHIEM

1.D 2.B 3.B 4.B 5.D 6.D 7.D 8.B 9.C 10.B

11.B 12.B 13.B 14.B 15.A 16.B 17.B 18.B 19.B 20.B

21.D 22.A 23.A 24.B 25.D 26.A 27.A 28.C
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§ 6. PHEP VI TU VA PHEP DPONG DANG
PAGk Bk

7.

Cho diém O c6 dinh va mot sO thuwe £ khong d6i, £ = 0. Phép bién hinh bién mdi diém M thanh
diém M’, sao cho OM' = k.OM duoc goi 1a phép vi twe tam O i s6 k va ki hiéu la V<0:k> (O duoc

goi la tam vi tu) (hiéu khdc, ddy la phép zoom).

2‘

Tinh chdt

Dinh 1i 1. Néu phép vi te tam [ ti s8 k bién hai diém M va N Tan lwot thanh hai diém M’ va
N’ thi M'N" = £.MN va M'N = k.MN.

Dinh 1i 2. Phép vi tw bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam thay d&i
th tw ctia ba diém dé.

Hé qua:

+ Bién duong thang khong qua tam vi tu thanh duong thang song song véi duong thang da cho.
Bién duong thang qua tam vi tw thanh chinh n.

Bién tia thanh tia.

Bién doan théng thanh doan théng ma d0 dai dwoc nhan 1én véi ‘k‘

Bién tam gidc thanh tam gidc ddng dang véi ti s3 dong dang la [k

+ o+ o+t

Bién goc bang gdc ban dau.
uuy.
+ Quaphép V,,,, dudng thang d bién thanh chinh n6 khi dwong thang d qua tam vi tw O.

+ NéuM' =V, (M) M= V(m/k)(M/)‘

;

Anl cia dwong tron qua phép i tre

Dinh 1i 3. Phép vi tu ti s8 & bién mot dudmg tron (I; R) thanh dwong tron ¢d ban kinh R’ = [k].R.
Chti y. Néu phép vi tir tam O ti s6 k bién duong tron (I; R) thanh duong tron (I'; R') thi

/ ! . N
‘k‘:£®k2i£ va OI' = k.OI.
R R

V6i hai duwong tron bat ki ludn cé mot phép vi tu bién dwong tron nay thanh duwong tron kia. Tam
ctia phép vi te nay duwoc goi la tam vi tu ctia hai duong tron.

Néu ti s6 vi ty k£ > 0 thi tam vi tw d6 goi la tdm vi tu ngoai, néu ti s6 vi ty k£ < 0 thi tdm vi tw do6
goi la tam vi ty trong.

Cach xac dinh tam vi tu: R’

~ N A . N . 7 - R 7 R
Néu [ latam vi te ngoai, ta c6: 10 = —

/
R IO | I w O’
Néu [ la tam vi ty trong, ta co: 10 = ——-10".
R
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1. Trong mat phang Ozy, cho duong thang d : 3z + 2y — 6 = 0. Viét phuong trinh ctia dwong thang
d’ 1a anh cua d qua phép vi twe tam [(1;2) tis6 vitw k = —2 ?

Hoc sinh nghe gidng va bé sung 16i giai
Goi M(z;y)€d:3x+2y—6=0 (1)
Goi M'(z';y') 1a anh cia M qua phép vi tetdm I tisd k = —2:
2 —1=-2z—1) {x: .........................
=

y' —2=-2(y-2)

@ﬁz—?ﬂ@{

/_ /_
(1)@3[:” 3]+2[y 6]—6:0@3x’+2y’—9:0@M’Ed’:3az’+2y’—9:0.

Vay d': 3z +2y —9 =0 la anh ctia d thda bai toan.

2. Trong mit phang Ozy, cho duong thang d : 2z — y + 3 = 0. Viét phuong trinh ctia duong thang
d’ 1a nh ctia d qua phép vi tee tam O(0;0) ti s vitw k = 2 ?

@ Loi gidi.

3. Trong mat phang Ozy, cho duong thang d : z —y +2 = 0. Viét phuong trinh ctia duong thang
d’' 1a anh ctua d qua phép vi twe tam O(0;0) ti s vity k= —3 ?

@ Loi gidi.

4. Trong mat phang Oy, cho duong tron (O) : (z — 3)° + (y +1)* = 9. Viét phuong trinh ctia deong
tron (C') 1a anh ctia (C) qua phép vi tw tam I(1;2) tis6vity k = —2 ?

Hoc sinh nghe gidng va bé sung 16i giai
Puong tron (C) ¢ tam I(3;—1) vaban kinh R = 3.
Goi K'(z';y') latam va R’ 1a ban kinh ctia (C”) 1a anh cta (C).

—; — T —1==22—1) |, T =

o ik =21k |7, ,
Khido: S Y —2==2Y—2) S i Sy =
R =|-2R R'=2R |, R = ..

Vay (C'): (z + 3)* + (y — 6)° = 36.
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5. Trong mat phang Ozy, cho dwong tron (C) : (z +1)* + (y — 3)* = 2. Viét phuong trinh ctia duong
tron (C') 1a anh ctia (C) qua phép vi te tam O(0;0) tisG vite k = 3 ?

@ Loi giai.

6. Trong mat phang Ory, cho dwong tron (O) : (z —1)° + (y + 2)* = 5. Viét phuong trinh ctia duong
tron (C') 1a anh ctia (C) qua phép vi tw tam I(1;2) tisSvity k= —2 ?

@ Loi gidi.

BAI TAP TRAC NGHIEM

1. Cho hinh thang ABCD c6 hai canh day la ABva CD ma AB = 3CD. Phép vi tu bién diém A
thanh diém C' va bién diém B thanh diém D cé tis6 la

A k=L B. k= L.
3 3
C. k=3 D. k=3,

2. Chotam gidc ABC cétrong tam G, goi A', B', C' Tan luot 1a trung diém cac canh BC, CA, AB.
Véi gid tri nao cta k thi phép vi tw V(G;k) bién tam gidc ABC thanh tam gidc A’ B'C’.

A k=2 B. k——2.
c k=1 D. k——~.
2 2

3. Trong mit phang toa &6 Ozy, cho phép vi tw tim I(3;—1) c6 ti s6 k = —2. Khi d6 né bién diém
M(5;4) thanh diém

A. M'(-1;,—11). B. M'(-7;11).
C. M'(1;9). D. M'(1;-9).

4. Trong mit phang toa do Ozy, cho phép vi tr ti s6 k =2 va bién diém A(l;—2) thanh diém
A'(=5;1).Khi @6 n6 bién diém B(0;1) thanh diém

A. B'(0;2). B. B'(12;-5).
C. B'(-7;7). D. B'(11;6).
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Chuong 1. Phép bién hinh

5. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho diém A(3;2). Anh ctia A qua phép vi tutam O tisé k = —1 la

B. (2;3).
D. (—3;-2).

6. Trong mit phang Ozy, tim anh A’ ctia diém A(1;—3) qua phép vi tu tdm O ti s§ —2.

A. A'(26).
C. A'(—2;6).

B. A'(1;3).
D. A'(—2;-6).

7. Tim anh A’ ctia A(1;2) qua phép vi tw tam I(3;—1). tis6 k = 2.

A. A'(3;4). B. A'(1;5).
C. A'(=5;—1). D. A'(-15).

8. Cho P(-3;2), Q(1;1), R(2;—4). Goi P, Q', R' Tanluotla anh ctia P, ), R qua phép vi te tam O

.~ 1 . s R N , ., \
tisO k = —g- Khi d6 toa do trong tam cta tam giac P'Q'R' 1a

A, [g&]. B. [0%].

C. g;—l- D. g;O~
3 3 9

9. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho ba diém A(0;3), B(2;—1),C(—1;5). Phép vi tw tam A ti s6 k

bién B thanh C. Khi do6 gia tri k la

A k=——- B. £ =-1.

D. £ =2.

10. Trong mat phang toa dd Ozy, cho duong thang d : 2z +y — 4 = 0, I(—1;2). Tim anh d’ cta d

qua phép vity tam [ tis6 k = —2.

A 2z —-y+4=0.
B. 2z +y+8=0.
C. 2z +y+8=0.
D. 2z +y+4=0.

11. Trong mét phang toa d6 Ozy, cho dwong thang d : 3z — y — 5 = 0. Tim anh d’ ctia d qua phép

viu_rtémOtisé’k:—%
—3r+y—9=0.
3x—y—10=0.

9z — 3y + 15 = 0.
9z — 3y +10 = 0.

o N = »
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12. Trong mat phang toa do Ozy, cho phép vi tu tam I(1;1) ti s6 k = —%- Khi d6 no bién duong

thang 5z — y + 1 = 0 thanh duong thang c6 phuong trinh la

A. 15z + 3y +10=0.
B. 152 -3y —23=0.
C. 152+ 3y —23 =0.
D. 5z —3y—8=0.

13. Trong mit phang toa &6 Ozy, cho duong thang d : 5z 4 2y — 7 = 0. Tim anh d’ ctia d qua phép
vitetam O tisO k = —2.

or + 2y +14 = 0.
or + 4y +28 = 0.
oz —2y — 7 =0.
or + 2y —14 = 0.

oS0 >

14. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho hai duong thang d : g — % =1vad :2r—y—6=0.Phépvi

t v, (d) = d'. Tim k.
A k=3 B. h——2.
2 3
c k=1 D. k——=.
3 3

15. Tim anh duong tron (C’) cta duong tron (O) : (x —1)* + (y + 2)* = 5 qua phép vi tw tdm O ti s&

=—2.
A. (C):(z+2) +(y+4)° =10
B. (C"):(z—2) +(y—4) =10
C. (C):(xz+27+(y—472=20
D. (C"):(z—2)+(y+4) =20

16. Trong mit phang toa dd Ozy, cho duong tron (C) : (z — 3)* + (y +1)* = 5. Tim anh duong tron
(C') ctia dwdng tron (C) qua phép vi tw tam 1(1;2) vatis6 k = —2.

A. 2’ +1y’ +62—16y+4=0.
B. 2° +4° — 62+ 16y —4 = 0.
C. (z+3)"+(y—8)" =20.
D. (z—3)" +(y+8)" =20.

17. Trong mit phang toa dd Ozy, cho duong tron (C): (z —1)* + (y — 1) = 4. Tim anh (C”) caa (0)
qua phép vi ty tam (—1;2) tisd k = 3.

A 2P+ — 14z +4y—1=0.
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B. 2°+y  +4z—-Ty—5=0.
C. (z—5)+(y+1) = 36.
D. (z—7)+(y—2)=0.

18. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho hai diém A(1;—1), B(2;3) va duong thang a c6 phuong trinh
y = —4x + 1. Thuec hién lién tiép hai phép ddi xtmg tam D, va D, (theo thtt tw), duong thing a

bién thanh duong thang a’ ¢ phuong trinh la

A. y=4x +5.
B. y=—4x +17.
C. y=4z—12.
D. y=—4x —4.

19. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(—1;0), B(1;1) va duong tron (T') c¢6 phuong trinh
z° +y* + 4z = 0. Thyc hién lién ti€p hai phép doi xtirg tam D , va D (theo thit ti), duong tron
(T) bién thanh duong tron (T') c¢6 phuwong trinh la

A 2*+y’ —4x+2y—4=0.
B. 2" 4+¢y° —4r—4y+4=0.
C. 22 +y +6x—-2y—1=0.
D. z° +y° +4y—8=0.

20. Trong mét phang toa do Ozy, cho duong thang A cé phuong trinh 5z —y + 1 = 0. Thuc hién
phép tinh tién theo phuong cta truc hoanh vé phia trai 2 don vi, sau d6 ti€p tuc thuc hién phép
tinh tién theo phuong ctia truc tung vé phia trén 3 don vi, dwong thang A bién thanh duong
thang A’ c6 phuong trinh la

A Sr—y+14=0.
B. 5z —y—7=0.
C. 5z—y+5=0.
D. 52—y —12=0.

21. Trong mat phang toa d6 Ozy,cho duwong thaing A cé phuwong trinh y = —3z + 2. Thuee hién lién
tiép hai phép tinh tién theo cac vecto @ = (—1;2)vad = (3;1), duong thang A bién thanh duong
thang d c6 phwong trinh 1a

A. y=-3z+1.
B. y=—-3x—5.
C. y=-3z+09.

D. y= -3z +15.

22. Trong mit phang Oy, cho diém M (2;4). Hoi phép dong dang cé duoc bang cach thuc hién lién
tiép phép vi te tam O tis6 k = % va phép quay tam O goc quay —90° sé bién diém M thanh

diém nao sau day ?
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- (Z-1).
- (1)
1;2).
1;2).

- (=
- (

23. Trong mat phang Oy, cho duong thang d : 22 — y = 0 thda man phép dong dang cé dugc bang
cach thuyc hién lién tiép phép vi tw tam O tis6 k = —2 va phép d6i xting truc Oy sé bién duong
thang d thanh duong thang nao sau day ?

A. —2z—y=0.
B. 224+ y =0.
C. 42—y =0.

D. 2z +y—-2=0.

24. Trong mit phang Ozy, cho duong tron (C) : (z — 2)° + (y — 2)* = 4. Hoi phép dong dang c6 dwoc
bang cach thiec hién lién tiép phép vi tu tam O tisd k = % va phép quay tam O goc quay 90° sé

bién (C) thanh duong tron nao sau day ?

A (-2 +(y—27 =1
B. (z—1°+(y—1"=1.
C. (z+2)+((y—17=1.
D. (z+17+(y—17 =1.
25. Trong mét phang toa dd Ozy, cho duong thang d : z + 2y = 0. Phép dong dang la phép thuc

hién lién ti€p qua phép vi tu tam I(1;—2) ti s k = 3 va phép quay tam O gdc quay 90° sé€ bién
duong thang d thanh duong thang nao sau day ?

A 2z —y—6=0.
B. 4+2y—6=0.
C. 2z—-y+6=0.
D. 2z —-y—-3=0.

26. Phép dong dang la phép thuc hién lién tiép qua phép vi tw tam 1(4;2) ti sO k = —3 va phép doi
xtng qua truc d : x — 2y + 4 = 0 sé bién M (0;1) thanh diém nao sau day ?

27. Trong méat phang toa d6 Ozy, cho duong tron (C): (x —1)* + (y — 2)° = 4. Phép dong dang la

phép thuc hién lién tiép qua phép vi tw tdm O ti sd k = —2 va phép quay tdm O goc quay 180°
sé€ bién duong tron (C) thanh duong tron nao sau day ?
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Chuong 1. Phép bién hinh

A 2P+ —4r -8y —2=0.
B. 2°+ ¢’ +4z+8y+2=0.
C. (z+2) +(y+4) =16.
D. (z—2) +(y—4)° =16.

28. Trong mat phang toa dd Oxy, cho duong tron (C): (z —1)° + (y —2)* = 9. Phép dong dang la

phép thuc hién lién tiép qua phép vi twe tam [(1;—1) tisd k = % va phép tinh tién theo v = (3;4)

sé bién duong tron (C') thanh dwong tron c6 phuong trinh la

A (z—4P +(y—47"=9
B. (z—4)+(@y—4)7 =1
C. (z+4)+(@y+4’ =1
D. (z—-1)+y =1

29. Trong mat phéng toa do Ozy, cho diém P(3;—1). Thuc hién lién tiép hai phép vi tw V(0;4) va

1 2 4 \ - A? 14 A \
vV [O; —5] diém P bién thanh diém P’ cé toa 36 1a

30. Trong mat phang toa &6 Oxy, cho duong thang d : 2z — y = 0 théa man phép dong dang c6 duoc

bang céch thyc hién lién tiép phép vi tw tam O ti s6 k = —2 va phép ddi xting truc Oy sé bién

duong thang d thanh duong thang nao sau day ?

A. 2z 4+y=0.
B. 4z —y = 0.
C. 2z—y=0.

D. 2z+y—2=0.

1.B 2.D 3.A

11.D 12.B 13.A

21.C 22.A 23.A

4.C

14.A

24.D

BANG DAP AN

5.D 6.D 7.D

15.C 16.C 17.C

25.C 26.C 27.D

8.B

18.B

28.B

9.A

19.B

29.C

10.C

20.A

30.C
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ON TAP CHUONG 1

1. Trong mat phing véi hé toa dd Ozy, cho hai duwong thing (d):224+3y+1=0 va
(d,): # —y —2 = 0. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién d, thanh d,.

A. Vbso B.

C.1 D. 0

2. Cho ¥ = (—1;5) vadiém M'(4;2). Biét M’ 1a anh ctia M qua phép tinh tién 7. Tim M.

A. M(—4;10). B. M(-3;5).

C. M(3;7). D. M(5;—3).

3. Cho diém A'(1;4) va i = (—2;3), biét A’ 1a &nh cua A qua phép tinh tién . Tim toa d6 diém
A

A. A(1;4). B. A(—3;-1).

C. A(—-1;—4). D. A(3;1).

4. Cho hai duwong thang song song d va d’. Tim khang dinh nao dting ?

A. C6 dting mot phép tinh tién bién d thanh d'.

B. C6 v s& phép tinh tién bién d thanh d’.

C. Phép tinh tién theo véc to ¥ co gia vudng gdc véi duong thang d bién d thanh d'.

D. Ca ba khang dinh trén déu dung.

5. Diém M(—2;4) la anh cua diém nao sau day qua phép tinh tién theo vécto v = (—1;7).

A. F(-1,—-3). B. P(—311).

C. E(3;1). D. Q(1;3).

6. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho ¥ = (—2;3). Tim anh ctia diém A(1;—1) qua phép tinh tién theo

vécto v.

A(=21).  B. A'(~12).
A1, D.

(—1—2).

A.

C.

A

7. Phép bién hinh nao sau day khong la phép doi hinh ?
A. Phép tinh tién.
B.

C.

D.

Phép ddi xtiing tam.
Phép d6i xting truc.
Phép vi tr.

8. Cho hinh binh hanh ABCD. Anh ctia di€ém D qua phép tinh tién theo vécto AB Ia

A. B B. C.
C. D. D. A

9. Trong mat phéng v6i hé toa dd Ozy, cho diém M (2;5). Phép tinh tién theo v = (1;2) bién diém
M thanh diém M’'. Toa d0 diém M’ 1a
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A. M'(3;7). B. M'(1;3).
C. M'(3;1). D. M'(47).

10. Hinh nao dudi nao dwdi day khong co truc d6i xtng ?

A. Tam gidc can.

B. Hinh thang can.
C. Hinh elip.

D. Hinh binh hanh.

11. Trong mét phang toa dd Oy, cho vécto ¥ = (—3;5). Tim anh cta diém A(1;2) qua phép tinh
tién theo vécto v.

A. A'(4-3). B. A'(—23).

C. A(—=4;3). D. A(=27).

12. Cho 4IA = 5IB. Tis§ vi tu k cua phép vi tu tim I, bién A thanh B 1
3

B. k=

D. k=

=t
L
5

13. Trong mat phang Ozy, cho duong tron (C): (z —1)* + (y —1)* = 4. Phép vi tu tam O (véi O
la gbc toa do) ti sO k = 2 bién (C) thanh dwong tron nao trong cac duwong tron cd phuong trinh

sau ?
A (-1 +(y-1 =
B. (x—2)2—|—(y—2)2:
C. (z+2°+(y+27°=16
D. (z—2)+(y—2) =16

14. Trong mat phfmg voi hé toa do Ozy, cho vécto v = (2;—1) va diém M (—3;2). Tim toa dd anh
M’ cta diém M qua phép tinh tién theo vécto .

A. M'(%3).  B. M'(1;-1).

C. M'(-1;1). D. M'(1;1).

15. Cho hinh chitnhat c6 O 1a tam d6i xting. Hoi c6 bao nhiéu phép quay tam O goc a, 0 < o < 27
bién hinh chitr nhat trén thanh chinh no ?

A. Khong c6. B. 4.
C. 2. D. 3.

16. Phép tinh tién bién gdc toa &6 O thanh diém A(1;2) s& bién diém A thanh diém A’ c6 toa do la
A. A'(2;4). B. A(-1;-2).
C. A(42). D. A(3;3).
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17. Trong mat phang Ozy, cho A(2;—3), B(1;0). Phép tinh tién theo % = (4;—3) bién diém A, B
twong ting thanh A’, B’ khi d6, d6 dai doan thang A’ B’ bang

A. 1o B. 10.

C. V3. D. 5.

18. Trong mat phfmg toa d0 Ozy cho vecto ¥ = (3;—1). Phép tinh tién theo vecto u bién diém
M(1;—4) thanh

A. M'(4,—5). B. M'(3;—4).
C. M'(2%—-3). D. M'(4;5).

19. Cho hinh chi* nhat MNPQ. Phép tinh tién theo vécto MN bién diém @ thanh diém

A. Piém Q.  B. Diém N.
C. biém M. D. biém P.

20. Trong mat phzfmg toa d6 Ozy, cho diém A(3;—1). Tim toa d6 diém B sao cho diém A 1a anh
cua diém B qua phép tinh tién theo vécto 4 = (2;—1).

A. B(~10).
C. B(1;-2).

B. B(5;—2).
D. B(1;0).

21. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ (nhu hinh v&). Chon ménh dé dung?

A. Phép tinh tién theo DC bién diém A’ thanh diém B'. D c
B. Phép tinh tién theo AB' bién diém A’ thanh diém C". e
C. Phép tinh tién theo A_d bién diém A’ thanh diém D’ /,/I’L __________ c
D. Phép tinh tién theo AA’ bién diém A’ thanh diém B'. A B

22. Trong mat phang toa d6 Ozy, phép tinh tién theo vecto ¥ = (1;2) bién diém M(4;5) thanh diém
nao sau day ?

A. P(1;6). B. Q(3;1).

C. N(57). D. R(4;7).

23. Trong mat phéng toa d0 Ozy, cho hai diém A(1;1) va I(2;3). Phép vi tw tam [ tisd k= —2
bién diém A thanh diém A’. Toa d0 diém A’ 1a

A. A'(0;7). B. A'(7;0).

C. A(7;4). D. A'(47).

24. Trong mat phéng toa doOzxy, phép tinh tién theo vécto U bién di€ém M(z;y) thanh diém

M'(z';y") saocho 2’ =z —2 va y' = y + 4. Toadd cua ¥ la

A. (—24). B. (4;—2).
C. (—2;—4). D. (2;4).

25. Trong mat phang Ozy, cho diém A(2;1) va vecto @ = (1;3). Phép tinh tién theo vécto a bién
diém A thanh diém A’. Toa d0 diém A’ 1a
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Chuong 1. Phép bién hinh

26. Cho hinh thoi ABCD tam [

. Phép tinh tién theo véc to A bién diém C' thanh

A. Diém B.
C. biém D.

B. biém C.
D. biém I.

27. Trong mit phang toa dd Ozy, phép tinh tién theo véc to ¥ = (1;3) bién diém A(1;2) thanh diém

nao trong cac diém sau ?

A. M(2;5).
C. Q(—3;—4).

B. P(1;3).
D. N(3;4).

28. Trong mit phang véi hé toa

d6 Ozy, cho diém M (—3;2). Toa do6 ctia diém M’ 1a anh cua diém

M qua phép tinh tién theo vécto v = (2;—1) la

A. (—1;1).
C. (5;-3).

B. (3;—2).
D. (—5;3).

29. Trong mat phang véi hé toa

dd Ozy, phép quay tam I(4;—3) goc quay 180° bién duong thang

d:z+y—5=0 thanh duwong thang d’ c6 phuong trinh

A z—y+3=0.
B. z+y+3=0.
Cz+y+5=0.
D. z+y—-3=0.

30. Cho duong théng d:z+y—

2 = 0. Phép hop thanh cua phép d6i xing tam O va phép tinh

tién theo ¥ = (3;2) bién d thanh duong thang nao sau day ?

A z+y—4=0.
B. 3z+3y—2=0.
C 2r+y+2=0.
D. z+y—-3=0.

31. Trong mit phiang Ozy, tim phuwong trinh duong tron (C’) la anh cta duwong tron

(C): 2 +y* =1 qua phép ddi xtng tam 1(1;0).

A (z+2°+y =1
B. 2’ +(y+2) =1.
C. (z—-27+y" =1
D. 2’ +(y—2)7 =1.

32. Trong mit phang Ozy, qua

A. M(—3;-2).
C. M(2;3).

B. M(—3;2).
D. M(2-3).
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33. Trong mat phéng voi hé toa d6 Ozy, cho duong théng A:z+2y—6=0. Viét phuong trinh
duong thang A’ 1a anh ctia duong thang A qua phép quay tam O géc 90°.

A 2z —-y+6=0.
B. 2xr —y—6=0.
C. 2z+y+6=0.
D. 2z +y—-6=0.

34. Trong mat phang Ozy, cho duong tron (O) : (z +1)* + (y — 3)* = 4. Phép tinh tién theo vecto
v = (3;2) bién duong tron (C') thanh duong tron c6 phuwong trinh nao sau day ?

(z—2)° +(y—5) = 4.
(z+4) +(@y—17 =4
(-1 +(y+3)7° =4
D. (z+2) +(y+5) =4.

A.
B.
C.

35. Trong mat phe&mg Ozy, cho diém B(—3;6). Tim toa d¢ diém E sao cho B la anh cua £ qua
phép quay tam O gbc quay —90°.

A. E(—6;-3). B.

E(—3;—-06).

C. E(6;3). D. E(6;—3).

36. Trong mat phéng v6i hé toa d0 Oy, tim toa d6 diém M’ 1a anh ctia diém M(2;1) qua phép ddi
xtng tam 1(3;—2).

37. Trong mat phang véi hé toa dd Oy, cho tam giac ABC ¢ A(2;4), B(5;1), C(—1;—2).Phép tinh
tién T'. bién tam gidc ABC' tanh tam giac A'B'C’'. Tim toa d9 trong tam cua tam gidc A'B'C".

A. (—4;2). B. (4;2).
C. (4-2). D. (—4;-2).

38. Trong mat phang véi hé toa @6 Oy, cho vécto ¥ = (—1;2), diém A(3;5). Tim toa dd ctia cac diém
A’ laanh ctia A qua phép tinh tién theo ¥.

A. A(27). B. A'(—=27).

C. A'(7;2). D. A'(-2;7).

39. Trong mit phang Ozy, anh ctia diém M(—2;3) qua phép d6ixtingtruc A:z +y =0 la
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Chuong 1. Phép bién hinh

40. Trong mat phang toa &6 Ozy, cho cac diém 1(3;1), J(—1;—1). Anh ctia J qua phép quay Q

I;-90°)

41. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho duong tron (C): (z +1)* + (y —2)° = 4. Tim anh ctia duong

tron (C') qua phép vi te tam O tisd —2.

A. (z+42) +(y—4) =16.
B. (z —2) +(y +4)° =16.
C. (z+2) +(y+4) =16.
D. (z—2)" +(y—4)’ = 16.

42. Cho luc giac déu ABCDEF tam O nhu hinh bén. Tam giac £OD la anh ctia tam giac AOF

qua phép quay tam O goéc quay «.Tim a.

a = 60°. 4 B

A v
o =120°. vAv

a = —120°. E D

SN =

43. Trong mat phang toa dd Ozy, cho vécto ¥ = (1;2). Tim anh cta diém A(—2;3) qua phép tinh

tién theo vecto v.

A. A'(5;—1). B. A(-1;5).
C. A(3;-1). D. A(=31).

44. Trong mat phang Ozy, cho dwong thang d c6 phuong trinh 22 — y 4+ 1 = 0. D& phép tinh tién

theo ¥ bién duong thang d thanh chinh né thi ¥ phai la vécto nao trong cac vécto sau day ?

A. 7 =(-12).
B. v =(21).
C. v =(2;—4).
D. 7 = (24).

45. Trong mat phang Ozy, cho vécto ¥ = (—3;2) va duong thang A : z — 3y 4 6 = 0. Viét phuong

trinh duwong thang A 1a anh ctia duong thang A qua phép tinh tién theo .

A A:3z—y+15=0.
B. A':3r+y+5=0.
C. A:2—-3y—15=0.
D. A':z—3y+15=0.
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46. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho diém M(1;2). Phép tinh tién theo vécto % = (—3;4) bién diém
M thanh diém M’ c6 toa do la

A. M'(-2:6). B. M'(2;5).

C. M'(2-6). D.

M'(4;-2).

47. Trong mat phang Ozy, cho duwong thang A : z — y + 2 = 0. Hay viét phuwong trinh duong thang
d 1a anh ctia duwong thang A qua phép quay tam O, géc quay 90°.

A.d:z+y+2=0.
B. d:x—y+2=0.

d:z+y—2=0.
D.d:z+y+4=0.

48. Trong mat phang toa dd Ozy, tim phuong trinh duong thang A’ 1a anh ctia duong thang
Az + 2y —1= 0 qua phép tinh tién theo vécto v = (1;—1).

A Az 42— 3=0.
B. A':2+2y=0.

C. A':z+2y+1=0.
D. A':x+2y+2=0.

49. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho duong tron (C): (z —2)° + (y +1)* = 9. Goi (C’) 1a anh cta
duong tron (C') qua viéc thuc hién lién ti€ép phép vi ty tam O, tiso k = —% va phép tinh tién

theo vecto ¥ = (1;—3). Tinh ban kinh R’ cua duong tron (C').

A. R =9
B. R =3.
C. R =27
D. R =1.

50. Trong mat phang Ozy, cho diém I(2;—1). Goi (C) la d6 thi ham s y = sin 3z. Phép vi tu tam

I(2;—-1), tis6 k = —% bién (C) thanh (C’). Viét phwong trinh dwong cong (C”).

3 1
A. y=———sin(6z + 18).
y=5"3 ( )

3 1
B. y = — + —sin(6z + 18).
y=5+5 ( )

3 1
C. y=——— —sin(bx — 18).
y=-575 ( )

3 1
D. y = —— 4 —sin(6x — 18).
y 55 ( )

51. Cho tam gidc ABC' c6 dién tich bang 6cm®. Phép vi tu ty s8 k = —2 bién tam gidc ABC' thanh
tam giac A'B'C’. Tinh dién tich tam giac A'B'C'?

Ths. Le Qan Poan - Ths. Trwong Fouy F6oang - Ths. WNguyén Ticn Fba - Bii S§ Khanh - Wguyén Pie Wam - Pé Minh Tien Trang - 39 -



Dién thoai ghi danl: 0933.755.607 (TFhdy Poan) — 0983.047.188 (Thay Nany)

Chuong 1. Phép bién hinh

A. 12cm?.
B. 24cm’.
C. 6cm’.
D. 3cm’

52. Trong mit phang toa dd Ozy, cho diém A(3;4). Goi A’ 1a 4nh ctia diém A qua phép quay tam

0(0;0), goc quay 90°. Diém A’ c6 toa do la

A. A(=3;4). B. A'(4-3).
C. A'(3;—4).

D. A'(—4;3).

53. Trong mit phing Ozy, cho 7 = (3;3) va duong tron (C): 2 + ¢y* — 2z 4+ 4y —4 = 0. Anh ctia
(C') qua phép tinh tién vecto ¥ la duong tron nao ?

A (-4 +(y—17 =4
B. (z—4) +(y—17° =09.
C. (z4+4°+(y+1°=09.
D. 2° +y’ +8z+2y = 4.

54. Trong mat phfmg toa do Ozy, cho duong théng d :y = x. Tim anh ctia d qua phép quay tam O,

goc quay 90°.

A d :y=2z.
B. d':y=—u.
C.d:y=-2z
D. d:y=uz

55. Trong mit phang Ozy, tim phuwong trinh duwong tron (C’) la anh cta duwong tron

(C): 2 +y* =1 qua phép ddi xting tam 1(1;0).

A 22 +(@y-2°=1
B. (z+2)+¢" =1
C. (z-27+y" =1
D. " +(y+2)7 =1

DAP AN BAI TAP ON CUOI CHUONG

1.D 2.D 3.D 4.B 5.B 6.B 7.D 8.B 9.A 10.D
11.D 12.A 13.D 14.C 15.C 16.A 17.A 18.A 19.D 20.D
21.A 22.C 23.D 24.A 25.D 26.D 27.A 28.A 29.B 30.D
31.C 32.C 33.A 34.A 35.A 36.C 37.D 38.A 39.D 40.A
41.B 42.B 43.B 44.A 45.D 46.A 47.A 48.B 49.D 50.D
51.B 52.D 53.B 54.B 55.C
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II DUONG THANG VA MAT PHANG
Clutong TRONG KHONG GIAN

§1. PAI CUONG VE DPUONG THANG VA MAT PHANG

Aot
Ddi tugng co ban:
. Diém:kihiéu A, B, C, ... d

« Duong thing: ki hidu a, b, ¢, d, d, d,, ...

« Mit phang: ki hiéu (P), (Q), (), (8), ...
Quan hé co ban: /< oB
« Thudc: kihiéu €. Vidw: Aed, M e (P). i

%

« Chtta, nam trong: ki hiéu C . Vidu: d C (P), b C (a).
Hinh bi€u dién cia mot hinh trong khong gian:

« Duong thang duoc bidu dién béi duong thang. Doan thang bidu dién béi doan thang.

« Hai duong thing song song (hoéc cit nhau) duwoc biéu dién boi hai dwong thang song song

(hoic cit nhau).

« Hai doan thang song song hoic bang nhau dwoc biéu dién boi hai doan thang song song va

bang nhau.

« Dung nét vé lién ( __) d€ biéu dién cho nhitng duong trong thay va dung nét dit doan (----)

dé& biéu dién cho nhitng duong bi che khuat.

2. Cie tinh chdit thiva nhgn trong hink hoe khéng gian

« Co6 mdt va chi mot mit phang di qua ba diém phan biét khong thang hang cho trudc.

 C6mdt va chi mot mat phang di qua ba diém khong thang hang. a

« Néu 1 duong thang cé 2 diém phan biét thudc mot mat phang B ¢
thi moi diém ctia duong thing déu thudc mit phing 6. / L
« Ton tai bon diém khong cling thudoc mot mat phang. “ =
« Néu hai mat phiang phan biét c6 mot diém chung thi chiing
con c6 mot diém chung khac nira. / e —

Tt tinh chat nay suy ra: Néu hai mat phéng phan biét c6 mot

diém chung thi ching sé c6 mot duong thang chung di qua

diém chung dy. Duong thang chung la duy nhat chiza tat ca .
cac diém chung ctia hai mat phang d6. Duong thang chung i

dé duwoc goi 1a giao tuyén ctia hai mit phang.

« Trén mdi mit phang, cac két qua da biét trong hinh hoc phang déu dtng.

« Mait phang dugc hoan toan xéac dinh khi biét né di qua ba diém khong thang hang.

« Mat phéng dugc hoan toan xac dinh khi biét né di qua moét diém va chira mot duong théng

khong di qua diém d6. Mat phang hoan toan c6 thé mé rong ra dén vo cuc.

« Mit phang duoc hoan toan xac dinh khi biét né chita hai duwong thang cat nhau.

Ths. Le Qan Poan - Ths. Trwong Fouy F6oang - Ths. WNguyén Ticn Fba - Bii S§ Khanh - Wguyén Pie Wam - Pé Minh Tien

Trang - 41 -



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thdy Poan) — 0983.047.188 (Thdy NHant) Chuong 1. Puong & mdt trong khong gian

4. Toinh chop va hinh tie dién

« Cho da gidc AA A ......A nam trong mit phang () va diém S ¢ («). Lan luot ndi diém S voéi
cac dinh A, A, A, ..., A ta duwoc n tam giac SAA, SAA, ..., SA A. Hinh gom da giac
AAA..Avan tamgidc SAA, SAA, ..., SA A duoc goi la hinh chép, ki hiéu hinh chop nay
la SSAAA,...A . Khidé ta goi: >
o S la dinh ctia hinh chép.

o AAA.. A lamitday ctia hinh chop.
o Cactam gidc SAA,, SAA,, ..., SA A goilamit bén.
o SA, SA,, SA,, ..., SA duoc goila cac canh bén.

+ Ta goi hinh chdp c6 day la tam gidc, t& gidc, ngl gidc,..., lan lwgt 1a hinh chép tam giac, hinh chdp
t gidc, hinh chop ngti gidc, ....

« Cho bon diém A, B, C, D khong dong phfmg. Hinh gom 4 tam giac ABC, ACD, ABD va
BCD goi la hinh t¢ dién (hay ngém gon goi la ti dién) va ki hiéu la ABCD.
Cacdiém A, B, C, D labdn dinh cua tit dién.

A

C
Hinh chép tam giac ( tir dién )

)

Cac doan théng AB, BC, CD, DA, CA, BD goila cac canh cua t& dién.

o

Hai canh khong di qua mét dinh goi la hai canh d6i dién cta t& dién.
Céc tam gidc ABC, ACD, ABD, BCD goila cac mat cta t dién.

@)

@)

Hinh t&t dién c6 bon mat la cac tam gidc déu goi la hinh tt dién déu.

S

B c c
Hinh chép ti¥ giac c6 day 1a hinh binh hanh Hinh chop t gidc c6 day la hinh thang Hinh chép tik giac
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w. Phuong phap giai

« Tim hai di€ém chung phan biét ctia hai mat phang,.

« Duong thang néi hai diém chung d6 1a giao tuyén ctia chiing.

BAI TAP VAN DUNG

1. Cho tit dién SABC. Goi M, N lan luot la hai diém trén canh AB va BC sao cho MN khong
song song véi A C. Tim giao tuyén clia cdc cip mat phang sau:

a) (SMN) va (SAC).

Tacod: S € (SMN)N(SAC) (1)

Trong (ABC), goi E = MN N AC.

E € MN, MN C (SMN) = E € (SMN)
EecAC, AC C(SAC)= E € (SAC)
= FE € (SMN)N(SAC) (2)

Tk (1), (2) = (SMN)N(SAC) = SE.

b) (SAN) va (SCM).

Tacé: S € (SAN)N(SCM) (3)

Ta co:

Trong (ABC), goi F = AN NCM.

F e AN, AN C (SAN)= F € (SAN)
FeCM, CM C(SCM)= F € (SCM)

Tk (3), (4) = (SAN)N(SCM) = SF.
c) (SMC) va (ADN), v6i D la trung diém ctaa SB.

Ta co: = F € (SAN)N(SCM) (4)

» Can nhé:

o Diéin thudc dwong thang, dwong thang nam trong mdt phing, diéin thudc mit phing.
Nghiala M € d, d C (P)= M € (P).

o Vi viéc gidi hinh trong khong gian la tdp hop nhiéu mdt phing, diéu kién diu tién dé hai dwong thing cit
nhau 1 hai dwong thang truéc hét phdi dong phing (ciing ndm trong mot mdt phiang). Khi goi giao diéin

ctia hai dwong thang cin kiém tra hai dwong thing d6 dong phing 6 mdt phiang nao, kiém tra dwoc didu do
la da trd 10i duwgc cdu héi “cé cit nhau khong ?”, “lam ding khong ?”
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2. Chotirdién SABC. Goi K, M lanlwgtlahai diém trén canh SA va SC sao cho KM khong song
song AC. Goi N la trung diém cua canh BC. Tim giao tuyén cta

a) (SAN) va (ABM).

B

b) (SAN) va (BCK).

3. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA, SC 1dy M, N saocho MN khong song song AC. Goi K
la trung diém BC. Tim giao tuyén ctia cic cip mat phang:

a) (MNK) va (ABC).

b) (MNK) va (SAB).

4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac 16i. Tim giao tuyén cta:

s a) (SAC) va (SBD).
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b) (SAB) va (SCD). o) (SAD) va (SBC).

5. Cho hinh chép S.ABCD, trong dé mat day ABCD c6 cac cap canh d6i khong song song. Goi diém

M thuodc canh SA. Tim giao tuyén ctia cic cap méat phang:

a) (SAC) va (SBD).

b) (SAB) va (SCD). ) (MBC) va (SAD).

6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac 16i. Trén canh SA 1dy diém M. Tim giao tuyén
clia cac cip mat phang sau day:

s a) (SAC) va (SBD).
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b) (SAB) va (SCD).

) (BCM) va (SAD).

d) (CDM) va (SAB).

e) (BDM) va (SAC).

7. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh thang véi AB || CD va AB > CD. Ly diém M nam trén
doan BC. Tim giao tuyén ctia cac cip mat phang sau day:

s a) (SAC) va (SBD).

b) (SAB) va (SCD).
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¢) (SAM) va (SBD).

d) (SDM) va (SAB).

8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Ldy diém M trén canh SA4,

trung diém CD la N. Tim giao tuyén ctia cac cdp méat phang sau:

a) (SAC) va (SBD).

b) (BMN) va (SAD).

o) (BMN) va (SAC).

d) (MCD) va (SBD).

e) (MCD) va (SAB).
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9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la trung diém

caccanh BC, CD, SA. Tim giao tuyén ctia cdc cip mat phang sau:

a) (SAC) va (SBD).

b) (MNP) va (SAB).

¢) (MNP) va (SAD).

d) (MNP) va (SBC).

e) (MNP) va (SCD).

10. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA, SC lay M, N sao cho MN khong song song AC. Goi
O 1a diém nam mién trong ctia tam giac ABC. Tim giao tuyén cua:

a) (MNO) va (ABO).

Ths. Lé Odn Poan - Ths. Traong Fouy Fooang - Ths. WNguyén Tién Foa - Bid S§ anh - Nguyén Piie e - D6 Minh Ticn Srang - -
Ths. Lé ODan Poan - Ths. T Touy Fboa Th en Tien Fba - Bii $§ Khanh Die Na Do Minh Ti T 48



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thdy Doan) — 0983.047.188 (Thiy Nam) Chuong 1. Puong & mat trong khéng gian

b) (MNO) va (SAB).

¢) (SMO) va (SBO).

d) (ONC) va (SAB).

11. Cho t& dién ABCD ¢6 M nam trén canh AB, N nam trén canh AD thoa MB = 2MA,
AN =2ND. Goi P la diém thudc mién trong cta tam giac BCD. Tim giao tuyén gitra:

a) (CMN) va (BCD).

b) (MNP) va (SAD).

o) (MNP) va (ABC).
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12. Cho t& dién SABC. Lay diém FE, F lan luot trén doan SA, SB sao cho EF khong song song
voi AB. Goi G la trong tam cta tam giac ABC. Hay tim giao tuyén gitta hai mat phéng:

a) (EFG) va (ABO).

b) (EFG) va (SBC).

o) (EFG) va (SGO).

13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la t& giac 16i. Hai diém G, H lan luot la trong tam ctia ASAB
va ASCD. Tim giao tuyén ctia cdc cip mat phang sau:

a) (SGH) va (ABCD).
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b) (SAC) va (SGH).

¢) (SAC) va (BGH).

d) (SCD) va (BGH).

14. Cho tv dién SABC. Goi D, E, F lanluot la trung diém cua AB, BC, SA.

y a) Tim giao tuyén SH cua (SCD) va (SAE).

b) Tim giao tuyén CI cta hai mit phang (SCD) va (BFC).

¢) Hoi SH va CI c6 cat nhau khong ? Giai thich ? Néu cd, goi giao diém d6 1a O, chiing minh

IH || SC. Tinhti s 22
05
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w Phuong phap giai

Néu duong thang d cat duong thang d’ (d, d’ dong phang) va d’ C (a) thi giao diém cta d va
(o) chinh la giao diém I cta d va d'.

Néu khong c6 giao diém nhu thé thi ta sé lam theo cac budce sau:

e Buwdc1l. Tim mat phéng phu (5) thoa 3 diéu kién:

+ Chtta duong thang d.
+ C6 1 diém chung vdi ().

+ Cangl6n cang tdt. '
« Budc?2. Tim giao tuyén u ctua («) va (3). -

Ieu, ucC(a) I—dan
Ied = I=dn(a).

» Budc3. Trong ((), goi I = d Nu. Khi do:

> Luuy. Trong mot s& bai toan tim giao tuyén nang cao, ta cé thé dé dang tim dwgc mot diém chung,
nhung kho xac dinh diém chung con lai. Khi d6 ta nghi dén viéc tim giao diém cua duong
thang nam trong mat phang nay véi mat phang kia. D6 chinh 1a diém chung thit hai ctia
hai mét phang.

BAI TAP VAN DUNG

1. Chotitdién SABC c6 M la diém nam trén tia d6i ctia tia SA, O 1a diém thudc mién ctia trong
tam giac ABC. Hay tim:

a) Giao diém ctia duong thang BC va (SOA).
Trong (ABC), goi E = OAN BC.
E € OA, OAC(SOA)= E € (SOA)

Ta co: .
i E e BC

Suy ra: E = BC N(SOA).

» Can nhd: Truée khi lam, ta cin kiém tra xem duong BC' cé

dong phing va cit dwong thing nao ndm trong mdt phing

(SOA) hay khong ? Néu co thi sé lam nhw trén, néu khong thi

str dung phwong phdap mdt phu.

b) Giao diém cta duong thang MO va (SBC).

« Chon mit phang phu (MAE) chta MO.

« Xét hai mat phang (MAE) va (SBC):

|S€eAM, AM C (MAE) = S € (MAE)

faco {S € (SBO)

= S € (MAE)N (SBO) (1)

E € AO, BC C (MAE)= E € (MAE)
E e BC, BC C (SBC)= FE € (SBC)

Tir (1), (2) = (MAE)N (SBC) = SE.

Mit khac: { = E € (MAE)N(SBC)  (2)

Fe MO

« Trong (MAE), goi F = MO  SE. Khi d6
rong (MAE), goi ONSE-Khidoq o op sE c (sBO)

= F = MON(SBC).
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2. Chotitdién SABC c6hai diém M, N lan lwot thudc hai canh SA, SB va O la diém nam trong
tam giac ABC. Hay tim

a) Giao diém ctia duong thang AB va (SOC).

b) Giao diém ctia duong thang MN va (SOC).

c) Giao diém ctia duong thang SO va (CMN).

3. Cho hinh chop S.ABC. Trén canh SA 1dy M sao cho SA = 3SM, trén canh SC 1dy diém N sao
cho SC = 2SN. Diém P thudc canh AB. Hay tim

a) Giao diém cta duong thang MN va (ABC).

b) Giao diém cta duong thang BC va (MNP).
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4. Chottdién ABCD. Trén AC va AD lanluwotlay cac diém M, N saocho MN khong song song
v6i CD. Goi P la diém thudc mién trong ctia tam giac BCD. Hay tim
a) Giao diém ctia duong thang MN va (BCD).

b) Giao diém ctia duong thang AP va (BMN).

5. Cho hinh chép S.ABCD véi ABCD la hinh binh hanh. Goi M la diém lay trén canh SB, N la
diém thudc mién trong ctia tam giac SCD. Hay tim cua

a) Duong thang MN va (ABCD).

BY C

b) Puong thang SC va (MAN).

c) Puong thang SD va (MAN).
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d) Duong thang SA va (CMN).

6. Cho hinh chép S ABCD c6 day hinh binh hanh tam O ¢6 G la trong tam tam gidc SAB. Tim:

a) Giao tuyén cua (SGC) va (ABCD).

B~ ¢

b) Giao diém ctia duong thang AD va (SGC).

c) Giao diém ctia duong thang SO va (GCD).

d) Giao diém cta duwong thang SD va (BCG).
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ON TAP HiNH PHANG

1) Duong trung binh

A
MN la duong trung binh cta tam giac ABC' thi

<

. MN || BC. . MN:%BC.

B C

2) Trongtam

A
Trong tam la giao diém ctia ba duong trung tuyén.

Néu G la trong tam tam giac ABC' thi:

e §CM.

B C

3) Dinh ly Talét

A
AM AN MN.
AB AC BC

M N MN || BC <

B C
Pong dang (dong ho cat):

A B

aBlfop e A1 _45

I ID IC CD

C D

4) Dinh lyv Menelaus

Cho tam gidc ABC, cac diém D, E, F Tan lugt nam trén cac duong thang BC, CA, AB. Khi do:
FA DB EC _
FB DC EA

Chitng minh phan thuan: Gia st D, E, F thang hang.

D, E, F thang hang <

A
Tk C, dung CG | AB, (G € AC).
F
« ADBF ¢6 CG || BF < b5 _ I8 (1) L
DC CG <

D

« CG | AF & £C_CG (2) B C
EA  FA
Lay (1) x(2), ta duoc: bp EC _IB CG & FA DB EC =1 (dpcm).
DC EA CG FA FB DC EA

Chtng minh phan dao: (hoc sinh ty chiing minh).

Ths. Lé Odn Poan - Ths. Traong Fouy Fooang - Ths. Wguyén Tién Foa - Bid S§ anh - Nguyén Piie e - D6 Minh Ticn Srang - -
Ths. Lé ODan Poan - Ths. T Touy Fboa Th en Tien Fba - Bii $§ Khanh Die Na Do Minh Ti T 56



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thdy Doan) — 0983.047.188 (Thiy Nam) Chuong 1. Puong & mat trong khéng gian

7. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a trung diém cta
SA va CD.

a) Tim giao diém E cua AD véi (BMN).
Trong (ABCD), goi E' = BN N AD.

E'€ BN, BN C (BMN) = E' € (BMN)
Tacs | o = E' = AD N (BMN).

Ma theo dé bai £ = ADN(BMN)= E = E'.
b) Tim giao diém F ctia SD va (BMN). Chiing minh rang: FS = 2FD.
Cach giai 1. St dung Menelaus:

MS EA FD _ | 1o FD _ | po_opp.
MA ED FS FS

Xét ASAE c6 M, F, E thing hang <

Cach giai 2. Stt dung dung hinh.
Dung DI || SA, (I € FE)

e Tacé: AFMSNAFID:>F—S:S—M, ma SM:MA:>F—S:M—A-
FD DI FD DI

« Ma D latrung diém AF va DI||MA:>A;—}4:2:>%:2:>FS:2FD.

Cach giai 3. St dung trong tam.
Trong tam giac SAF, ta cé EM la duong trung tuyén (1)

Vi trong tam giac ABE ¢6 ND || AB va ND = %AB nén ND la duong trung binh.

Suy ra D la trung diém cua AE nén SD la duong trung tuyén ctia tam gidc SAE  (2)
Ma F = SDNEM = F la trong tam cta tam giac SAF = FS = 2FD.

> Binh ludn. Tity vao gido vién trén 16p c6 hay khong cho si dung dinh ly Menelaus ma ta chon phwong
phadp gidi cho phii hop. D6i voi cich giai dung hinh o cich 2 ban chdt la chirtng minh lgi dinh ly
Menelaus. Néu khong cho sir dung ta ciing nén hoc dé'biét cich dwng hinh tie ddu va cdch lam.
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8. Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M la trung diém cta SD.
a) Tim [ = BM N (SAC). Chtng minh: BI = 2IM.

B D 1 Vs

b) Tim F = SAN (BCM). Chiing minh: E la trung diém ctia SA.

9. Chotwdién ABCD. Goi I va J lanlugtla trung diém cua AC va BC. Trén canh BD lay diém
K saocho BK = 2KD.

a) Tim giao diém E ctia duong thang CD va (IJK).
Chttng minh: DE = DC.

A
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Chuong 1. Pudng & mat trong khéng gian

b) Tim giao diém F ctia AD véi (IJK). Chiing minh: FA = 2FD va FK || 1J.

¢) Goi M va N 1a hai diém bat ki [an lwot ndm trén hai canh AB va CD. Tim giao diém caa MN

véi (IJK).

10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang, day 16n AB va AB = 2CD. Goi I, J, K
lan luot la trung diém cta cac canh SA, AB, BC.

S

a) Tim giao diém cua IK va (SBD).

b) Tim giao diém F caa SD va (IJK). Tinh ti s6 %
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c) Tim giao diém G cua SC va (IJK). Tinh ti s6 %

11. Chohinh chép S.ABCD c6 day ABCD lahinh ch@t nhattam O. Goi M la trung diém cta SB, N
l1a diém thudc doan SD sao cho SN = 2ND.

s a) Tim giao tuyén cua (SBD) va (SAC).

b) Tim giao diém E cua duong théng MN vamat phéng (ABCD). Tinh %

c) Tim giao diém K ctia duong thang SC' va mat phang (AMN). Goi J giao diém ctia AK va SO.

Tinh ti s6: E
JA
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w Phuwong phap giai

Ta tim céc doan giao tuyén ndi tiép nhau ctia mat phang («) véi cdc mat ctia hinh chép cho dén
khi khép kin thanh mot da giac phang. Pa gidc d6 la thiét dién can tim va cac doan giao tuyén
chinh la cdc canh cua thiét dién.

1. Cho tit dién ABCD. Trén cac doan CA, CB, BD cho lan lwot cac diém M, N, P sao cho MN
khong song song véi AB. Goi () 1a mat phang xac dinh béi ba diém M, N, P. Dung thiét dién
tao boi () va te dién ABCD.

Loi giai tham khao

Taco: M, N, P € (o) = (a) = (MNP).
« Tacé: (MNP)N (BCD) = MP (1)
+ Twong tu: (MNP)N(ABC)= MN (2)
« Xét (MNP) va (ACD):

e, {N € AC, AC C(ACD)= N € (ACD)

€ (MNP) = N € (ACD)N (MNP).

Trong (BCD), goi E = MP N CD.

. E€MP, MPC(MNP)= E€(MNP) o0 0
a.co: Ee€CD, CD C (ACD)= E € (ACD) = Ee( )N ( )-

Suy ra (MNP)N(ACD)= NP (3)
+ Trong (ACD), goi F = NEN AD. Suyra (MNP)N(ACD)= NF (4)
Twr (1),(2),(3),(4) = thiét dién tao boi (o) va it dién ABCD 1a tk gidc MNFP,

> Binh ludn. Bai todn thiét dién la bai todn tong hop cia bai todn tim giao diéin ciia dwong thing véi mdt
phing, bai todn tim giao tuyén ctia mdt phang véi mdt phang. DEkiém tra xem thiét dién ta tim da “diing
chwa ?”, co cdc cich nhw sau:
1. Mat phﬁng cit da “cdt roi” khoi da dién ban ddu thanh hai khoi da dién méi chiea ?
2. Kiém tra cdc dinh ctia da gidc thiét di¢n cé ndm trén cdc canh ciia khéi da dién chiea ?

3. Kiém tra cdc canh ciia da gidc thiét dién cé nam trén cic mdt ciia khoi da dién chwa ?
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2. Chohinh chép S.ABC. Trén canh SA, SB lanluwotldy M, N saocho MN khong song song véi
AB. Goi P la diém thudc mién trong tam gidc ABC. Xac dinh thiét dién khi cit hinh chop boi
mgt phang (MNP).

S

3. Cho tit dién SABC. Goi K, N lan luot 1a trung diém SA, BC' va M la diém thudc doan SC
sao cho 3SM = 2MC.

S a) Tim thiét dién ctia (KMN) véi hinh chép.

b) Mat phéng (KMN) cit AB tai I. D4t IA = k.IB. Tim k.
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4. Cho tit dién ABCD. Trén AB lay diém M. Diém N trén BC thoéa BN =2NC, P la trung
diém CD. X4c dinh thiét dién khi cat boi (MNP).

A

5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day lon AD. Ldy M trén canh SB. Tim
thiét dién cat boi (AMD).

S
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6. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P la cac diém lan luot
trén cac canh CB, CD, SA. Tim thiét dién cta hinh chép voi (MNP).

7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang day 16n AD. Goi H, K la trung diém cua
SB va AB, M la diém 1y trong hinh thang ABCD sao cho duong thang KM cat hai duong
thang AD, CD. Tim thiét dién ctia hinh chép véi (HKM).

S
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w Phuwong phap giai

Dé chiing minh ba diém A, B, C thang hang, ta can chitrng minh ba diém nay lan luot thudc hai
mat phang phan biét (o) va (3). Nghia la chung cting thudc giao tuyén d ctia hai mat phang («)

va (8) nén ching thang hang.
d\Q
a A

/\

BAI TAP AP DUNG

1. Cho tit dién SABC. Trén cac canh SA, SB, SC lan luot 18y cac diém M, N, P saocho MN cat
AB tai I, NP cat BC tai J va MP cat AC tai K. Chting minh ba diém I, J, K thang hang.

Loi giai tham khao

Goi duong thang d 1a giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (ABC).
K € MP, MP C (MNP) = K & (MNP)

Tacé: K — MPN A K 1
aco " C:%KGAC, AC C(ABC)= K e(apc) ~ K€d ()

Tuwong ty:

v ap o [[EMN MN CQINP) = Te (MNP ,
- Tl e AB, ABC(ABC)=>Ic(ABC) '€ )

NP |7 ENPONP C(MNP) =T € (MNP) ;
- T 1J€BC, NP C(ABC)=Je(ABC) 7 € )

T (1),(2),(3), suyra I, J, K cung thudc d = ba diém I, J, K thang hang (dpcm).

@ Binh ludn. Cii kho ctia hoc sinh la tim ra hai mdt phang (MNP) va (ABC) d¢'tim giao tuyéin va ba diém
I, J, K déu thudc giao tuyén. D& tim ra nd, ta dwa vao kinh nghiém sau:
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2. Cho t dién ABCD c¢6 G la trong tam tam giac BCD. Goi M, N, P lanluot la trung diém cua
caccanh AB, BC, CD.

Chuong 1. Puong & mdt trong khong gian

A

a) Xac dinh giao tuyén cua (ADN) va (ABP).

b) Goi [ = AGN MP va J = CM N AN. Chiing minh D, I, J thang hang.

3. Chohinh chép S.ABCD 6 day ABCD lahinh binh hanh tam O, hai diém M, N Ianluotla trung
diém cua SB, SD, diém P thudc SC va khong la trung diém ctia SC.
S

a) Tim giao diém cua SO voi (MNP).
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b) Tim giao diém cta SA véi mat phang (MNP).

c) Goi F, G, H lan luot la giao diém caa QM va AB, QP va AC, QN va AD. Ching minh ba

diém F, G, H thiang hang.

4. Chohinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O, hai diém M, N lan luot 1a trung

diém caa SB, SD, diém P thudc SC va khong la trung diém ctia SC.
a) Tim giao diém cua SO v6i (MNP).

b) Tim giao diém cta SA véi mat phang (MNP).

Trang - 67 -
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c) Goi F, G, H lan lugt la giao diém ctaa QM va AB, QP va AC, QN va AD. Chting minh ba
diém F, G, H thang hang.

5. Cho hinh chép S.ABCD c6 AD khong song song véi BC. Lay M thudc SB va O la giao diém
AC véi BD.

a) Tim giao diém N cua SC véi (ADM).

b) Goi I = AN N DM. Chttng minh S, I, O thang hang.
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BT 1.

BT 2.

BT 3.

BT 4.

BT 5.

BT 6.

BT 7.

BT 8.

BAI TAP REN LUYEN GIAO TUYEN + GIAO PIEM + THANG HANG + TiSO

Cho t& dién ABCD c6 G la trong tam tam giac BCD. Goi M, N, P lan lugt la trung diém
cua AB, BC, CD.

a) Tim giao tuyén cta (ADN) va (ABP).

b) Goi I = AGNMP va J=CM N AN. Chiing minh D, I, J thang hang.

Cho hinh chép S.ABCD. Goi E, F, H lanlugt la cac diém thudc canh SA, SB, SC.
a) Tim giao diém K = SDN(EFH).

b) Goi O=ACNBD val=EHNFK. Chtng minh: S, I, O thang hang.

¢) Goi M = ADNBC va N = EK N FH. Chtng minh: S, M, N thang hang.

d) Goi P=ABNCD va Q = EF N HK. Chitng minh: 4, P, @ thang hang.

Cho t& dién ABCD. Goi M, N, P lan luwot la cac diém thudc canh AB, AC, BD va
MNNBC =1, MPNAD =J, NJNIP = K. Chting minh: C, D, K thang hang.
Cho hinh chép S.ABCD. Goi I va J lahai diém trén hai canh AD, SB.

a) Tim giao tuyén cta (SBI) va (SAC). Tim giao diém K cua IJ va (SAC).

b) Tim giao tuyén cua (SBD) va (SAC). Tim giao diém L cua DJ va (SAC).

¢) Goi O =ADNBC, M =0JNSC. Chitng minh rang: A4, K, L, M thang hang.

Cho tt giac ABCD ¢6 cac canh d6i d6i mot khong song song va diém S ¢ (ABCD). Lay diém
I thudc canh AD, 1dy diém J thudc canh SB.

a) Tim K =1JN(SAC). b) L=DJN(SAC).

¢) Goi O =ADNBC, M =0J N SC. Chiing minh rang: K, L, M thang hang.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian luot la trung
diém caa SA, SC.

a) Tim giao tuyén cta (BMN) véi cac mat phang (SAB) va (SBC).

b) Tim I = SON(BMN) va K = SD N (BMN).

c¢) Tim E=ADN(BMN) va F =CDnN(BMN).

d) Chting minh rang ba diém B, E, F thang hang.

Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N 1a2 diém lan luot nam trén 2 canh BC va SD.
a) Tim giao diém I cta BN va (SAC).

b) Tim giao diém J cua MN va (SAC).

¢) Chtéing minh: I, J, C thang hang.

d) Xac dinh thiét dién ctia mat phang (BCN) véi hinh chép.

Cho ti dién ABCD ¢6 K la trung diém caa AB. Lay I, J lan luwot thudéc AC, BD sao cho
IA =2IC va JB = 3JD.

a) Tim giao diém F cua AD va (IJK).
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BT 10.

BT 11.

BT 12.

b) Tim giao tuyén d cua (IJK) va (BCD).
¢) Goi O la giao diém ctia d v6i CD. Chiing minh: I, O, E thang hang.

d) Tinh céc ti s0 ﬂ va %
OF OD

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang, AD la day 16n va AD =2BC. Goi
M, N lanluot la trung diém caa SB, SC va O = AC N BD.

a) Tim giao tuyén cta (ABN) va (SCD).
b) Tim giao diém P cta DN va (SAB).
¢) Goi K = AN N DM. Chtng minh S, K, O thing hang. Pat KS = k.KO. Tim k.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot la trung
diém ctia S4, SC. Goi (P) la mat phang qua M, N va B.

a) Tim giao tuyén ctia (P) véi cac mit phang (SAB), (SBC), (SAD), (SDC).
b) Tim [ =SON(P), K = SDN(P), E = DAN(P), F = DC N (P).
¢) Chting té rang ba diém: E, B, F thang hang.

Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la t& giac c6 cac cdp canh d6i khong song song nhau.
Goi M, F latrung diém SA, AC va F € CD sao cho CD = 3CF.

a) Tim giao tuyén cta (SAB) va (SCD).

b) Tim giao diém N cua SD va (MEF). bat NS = k.ND. Tim k.

¢) Goi H=SENCM va K = MF N NE. Chting minh D, H, K thing hang.

HM  HS KM KN KH

HC' HE' KF' KE' KD

Cho t& dién ABCD. Trén cac canh AB, AC, BD lan luot 1dy ba diém E, F, G sao cho
AB = 3AE, AC =2AF, DB = 4DG.

d) Tinh cac ti so sau:

a) Tim giao tuyén cta hai mit phang (EFG) va (BCD).
n . A2 2 \ & 7. ’ 2 A HC
b) Tim giao diém H cua dwong thang CD véi (EFG). Tinh ti s6 D
e , \ 2 . S |
¢) Tim giao diém I ctia duong thang AD véi (EFG). Tinh ti s6 D
d) Chtng minhba diém F, H, I thang hang.

e) Goi J latrung diém ctia BC, AJ cat EF tai K. Tinh ti s8 i—[;
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» Phuong phap giai
Dé chiing minh ba duong thang a, b, ¢ dong quy, ta lam theo cac budc sau:
« Chon mit phang (P) chtta duong thang a va b. Giaste I = aNb.
« Tim mt phang (Q) chtta a va (R) chtta b saocho (Q)N(R)=c=1¢€c.
Suy ra: a, b, ¢ dong quy tai I.

aC(P), bC(P), I=anb
a=(P)N(Q)
ia la: - =1
Nghia la b= (P)N(R) =anbnec
c=(Q)N(R)
BAI TAP VAN DUNG

1. Chohinh chép S.ABCD c6 AB khong song song CD. Goi M la trung diém SC va O la giao
diém AC vdéi BD.

a) Tim giao diém N cua SD véi (MAB).
Chon mgt phang phu (SCD) chita SD.
Xét (SCD) va (MAB):
Trong (ABCD), goi E = ABNCD.

B € AB, AB c (ABM) = E € (ABM)
2o {E € CD, CD C (SCD) = E € (SCD)

— E € (ABM)N (SCD) (1)

(M e (AaBM)
M {M € SC, SC  (SCD) = M e (SCD)
— M € (ABM) N (SCD) @)

Tw (1), (2) = (ABM)N(SCD) = EM.
Trong (SCD) goi N = SD N EM. Khi d¢é:
1N € SD

= N = SDN(ABM).

E

N e EM, EM C (ABM)

b) Chting minh rang ba dwong thang SO, AM, BN dong quy.
@ Phdn tich: Nhan thiy ring AM C (SAC), BN C (SBD) nén ta quan tim dén 2 mdt nay.
Xét (SAC) va (SBD) co: S € (SAC)N(SBD) (3)

OecAC, AC C(SAC)= 0 € (SAC)
Ta co: = 0 e (SAC)N(SBD) (4)

O € BD, BD C (SBD) = O € (SBD)

Tk (3), (4) = (SAC)N(SBD) = SO. Mat khac, trong (ABM), goi I = AM N BN.

= 1€ (SAC)N(SBD) =1 € SO. Dod6 SO, AM, BN dong quy.

I'e AM C(SAC)
I e BN c (5BD)
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2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD
la t& giac 16i. Ldy M trén canh SC. Goi
N la giao diém cua SB va (ADM). Goi
O la giao diém AC va BD. Ching
minh rang SO, AM, DN déng qui.

S

C

3. Cho hinh chép S.ABCD, (AB || CD). Trén canh SC 14y E khong trung véi S va C.

S

a) Tim giao diém F cta SD voi (ABE).

c

b) Chting minh ba dwong thang AB, CD, EF dong qui.
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§ 2. HAI PUONG THANG SONG SONG

Cho hai duong thang phan biét a va b.

= TN

« Hai dwong thang goi la dong phang néu ching cing nam trong mdt mat phang.

Dinh nghia

« Hai duong thang goi la chéo nhau néu ching khéng dong phang.

« Hai duong thang goi la song song néu ching dong phang va khong c6 diém chung,.

2. Tinh ehdt hai duong thing song song
« Tinh chat 1. Trong khong gian, qua mot diém khong nam trén duong thang cho truedc, c6 mot
va chi mot duwong thang song song véi dwong thang da cho.

« Tinh chit 2. (Dinh ly vé giao tuyén cia ba mat phéng). Néu ba mat phéng phan biét d6i mot cit
nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén ay hodc dong quy hodc d6i mot song song
voi nhau.

Hé qua. Néu hai mat phang phan biét Ian luot chira hai dwong thang song song thi giao tuyén
ctia chiing (néu cd) cling song song véi hai dwong thang d6 hoic tring véi mot trong hai duwong
thang d6.

G W N
G e o

« Tinh chit 3. Hai duong thang phan biét cling song song véi duong thang thit ba thi song song
voi nhau.
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w. Phuong phap gidi

« Cach 1. Chiing minh hai duong thang a, b dong phéang, r6i dung cac dinh ly trong hinh hoc
phéng, chéng han dinh ly dwong trung binh, dinh ly dao Thales,... d€ chira a | b.
« Céach 2. Chting minh hai duong thang d6 cting song song véi duong thang thit ba. Cu thé,

clla

h inh: =
chttng min el

al b.

« Cach3. Ap dung dinh Iy vé giao tuyén ctia ba mit phang va hé qua ctia né.
blle allble
Chang han: chitng minh: 16 C (a), c C (8) = |a =D
a

(@) N (B) =

a=°~c¢

1. Chotadién ABCD c¢6 I, J lanluwotla trong tam tam giac ABC va ABD. Chiing minh: 1J || CD.

A Goi E, F lanluotla trung diém cta BC, BD.
= EF' la duong trung binh cta tam giac BCD.
= EF |CD (1)
L\ A A Al
Vi [ latrong tam AABC = — = ——
AFE
Vi J latrong tam AABD = ﬂ = —
AF
Suyra: ALLAL e @
AE AF

Tw (1), (2), suyra IJ || CD.

2. Cho t& dién ABCD. Goi M, N, P, @, R, S lan lugt 1a trung diém cua AB, CD, BC, AD,
AC, BD. Chttng minh MNP(Q 1a hinh binh hanh. Tir 46 suy ra ba doan thang MN, PQ, RS cat
nhau tai trung diém G ctia mdi doan.

Taco: M, N, P, Q, R, S lan lugt la trung diém ctia cac
canh: AB, CD, BC, AD, AC, BD.

= MP, PN, NQ, QM, MR, RN, NS, SM lan luot la
dwong trung binh ctia cac tam gidc ABC, BCD, ACD,
ABD, ABC, ACD, BCD, ABD.

H 10 H ; P Q 1\ \ N\ \
:>< :> [M (V I| Ill) Illl |l,
H || a nin mn an

MR || BC || SN

= = MRNS la hinh binh hanh.
MS || AD | RN a hinh binh han

Goi G = MN N RS va G' = MN N PQ.

= G latrung diém cua RS va MN.

= G = G’ nén ba doan thang MN, PQ, RS cat nhau tai
trung diém ctia mdi doan (dpcm).
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3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian lugt la trung
diém cua S4, SD. Chiing minh:

s a) MN || AD va MN || BC.

b) MO || SC va NO | SB.

4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot la trung
diém cta AB, AD. Goi I, J, G lanlugtla trong tam cta cac tam giac: SAB, SAD, AOD. Chiung

minh rang:

a) 1J || MN.

b) 1J || BD va GJ || SO.
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5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh cht nhat tam O. Goi G la trong tam tam gidc
SAD va F la diém trén canh DC sao cho DC = 3DE, I latrung diém AD.

a) Tim giao diém P cua IE va (SBC).

b) Ching minh: GE || SP.

6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang, canh day 16n AB véi AB = 20D, AC cat
BD tai O. Goi G la trong tam cuia tam giac SBC' va M la trung diém caa SC.

a) Tim giao diém duong thang SB va (ADM).

b) Chang minh: GO || MD.
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w. Phuong phap gidi

D€ tim giao tuyén ctia hai mat phang (a) va (3) c6 chita hai duong thang song song lan luot nam

trong hai mt phang, ta lam nhu sau:
A (a)n(p)

Tacd: {a || b = ()N (B) = Az v6i Az || a||b.
aC(a), bC(f)

BAI TAP VAN DUNG

1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Diém M thudc canh SA. Diém E, F

Tan lwot 1a trung diém ctia AB va BC. Tim giao tuyén gitta cic cip mat phang sau:

a) (SAB) va (SCD).

S € (SAB)N(SCD)
Taco: {AB || CD
AB C (SAB), CD C (SCD)
= (SAB)N(SCD) = Sz véi Sz || AB || CD.
> Nhan xét. Co hai phwong phdp tim giao tuyén, mot la tim hai
diém chung va noi chiing lai. Hai la giao tuyén di
qua mgt diém chung va song song v6i hai dwong
thang in lugt song song nam trong hai mdt.

b) (SBC) va (SAD).

) (MBC) va (SAD).

d) (MEF) va (SAC).
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2. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh binh hanh. Goi G 1a trong tam ctia tam giac SAD.

a) Tim giao tuyén ctua (SAB) va (SCD).

)
|
|
1
1
1
1
1
|
|
1
1
1
1
|
|
1

b) Tim giao diém cta duwong thang SD va mit phang (GBC).

3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la ABCD la hinh thang, day 16n AB. Goi M la trung diém cta
SC.

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBD).

DY VC

b) Tim giao diém cta dwong thang SB va (MAD).
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4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh tam O, M la trung diém SC, I la trung diém
cua SM, J latrung diém cua AO va N thudc canh AD sao cho ND = 3NA.

|
|
1
I
|
i
I
|
|
1
|
|
1
I
|
1
I
|
1
1

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBD).

b) Tim giao tuyén cta (SAD) va (SBC).

c) Chung minh: 1J || SA.

d) Ching minh: NJ || AB.

5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi G 1a trong tam ctia tam gidc SBC
va F 1a mot diém nam trén doan théng BD sao cho 3BE = BD.

1
1
1
1
|
1
1
|
1
|
|
|
|
|
|
|
|

>
P >

a) Tim giao tuyén cua (SAB) va (SCD).

b) Tim giao tuyén ctua (SAC) va (SBC).

Ths. Le Qan Poan - Ths. Trwong Fouy F6oang - Ths. WNguyén Ticn Fba - Bii S§ Khanh - Wguyén Pie Wam - Pé Minh Tien

Trang - 79 -



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thday Poan) — 0983.047.188 (Thdy Nant) Chuong 1. Puong & mdt trong khéng gian

c) Tim giao diém ctia duong thang SB va (ADG).

d) Ching minh: GE || SA.

6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day 16n AB, AB = 3a, CD = 2a. Goi O la
giao diém ctia AC va BD, M la diém trén canh SA sao cho 5AM = 3SA.

a) Tim giao tuyén cua (SAD) va (SBC).

b) Tim giao diém N ctia duong thang SB va (MCD). Chtng minh: ON || SD.

c) Goi I = SON MC. Tinh ti s6: %
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§ 3. DUONG THANG SONG SONG MAT PHANG

Yoo
1. i tuong déi eia dudng thdng véi mdt phdng
Cho duong thang d va mit phang (P). Cé ba trwong hop xay ra:

. DPuong thang d va (P) c6 2 diém chung phan biét = d C (P) (hinh 1)
« DPuong thang d va (P) c6 1 diém chung duy nhat = dN(P)=A  (hinh?2)

« Duong thang d va (P) khong c6 diém chung nao = d || (P) (hinh 3)
\ d
/
% v
P P P
\
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3

Dinh nghia. Duong thang d va mit phang (P) goi la song song véi nhau néu ching khong c6 diém
chung.
2. Cde dinh li

« Dinhli1. Né&u duong thang d khong nam trong mit phang (a) va d song song véi dueong thang
d' nam trong (a) thi d song song véi ().

« Dinh li 2. Cho duong thang a song song véi mat phang («). Néu mét phang (3) chtta a va cat
(a) theo giao tuyén b thi b song song véi a.
Hé qua: Néu hai mgt phang phan biét cat nhau va cting song song véi mot duwong thang
thi giao tuyén ctia ching (néu cd) ciing song song véi duong thang d6.

« Dinh 1i 3. Cho hai duong thang chéo nhau. C6 duy nhat mot mat phang chira duong thang nay va
song song véi duong thang kia.

» Phuong phap giai

D& chitng minh duong thang d song song véi mat phang (P), ta can chiing minh duong thang d
song song véi mdt duong thang d’ nam trong mat phang (P). Hién nhién duong thang d nay
khong nam trong (P).

dl d
Cu thé, d& chiing minh d || (P), ta can: {d’ C (P) = d || (P).
d ¢ (P)
BAITAP AP DUNG

1. Cho tt dién ABCD. Goi M va N lan luot la trong tam cua cac tam giac ACD va BCD. Chung
minh rang MN song song véi cic mit phang (ABC) va (ABD).
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Goi E la trung diém caa CD.
Vi M va N Tan luot la trong tam ctia cac tam giac ACD va

Bop— EM _EN _ 1
) FA EB 3
Ap dung dinh 1y Thales vao AABE = MN || AB.
MN || AB
Tacod: {AB C (ABC) = MN || (ABC).
MN ¢ (ABC)
MN || AB
Tuwong tu: {AB C (ABD) = MN || (ABD) (dpcm).
MN ¢ (ABD)

2. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luwgt 1a trung diém cta

cac canh AB va CD.

S

a) Chimg minh: MN || (SBC) va MN || (SAD).

b) Goi E latrung di€ém ctia SA. Chténg minh: SB || (MNE) va SC || (MNE).

3. Cho hinh chép S.ABCD <6 ddy ABCD la | a) BC||(SAD) va AD || (SBC).

hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian luot
la trung diém SA, SD. Chtng minh:
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b) MN || (ABCD) va MN || (SBC). o) MO | (SCD) va NO || (SBC).

4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat tam O. Goi G la trong tam tam giac
SAD va E la diém trén canh DC sao cho DC = 3DE, I latrung diém AD.

a) Chung minh: OI || (SAB) va OI || (SCD,).

b) Tim giao diém P cua IE va (SBC). Chtng minh: GFE || (SBC).
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5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém
cua AB, CD va SA.

a) Ching minh: MN || (SAD) va SB || (MNP).

b) Goi G, I latrong tam ctia tam giac ABC va SBC. Ching minh: GI || (SAB).

6. Cho hinh chép S.ABCD o6 day ABCD 1a hinh thang day 16n AB, véi AB = 2CD. Goi O 1a giao
diém caa AC va BD, I latrung diém cua SA, G la trong tam cta tam giac SBC' va E la mot
diém trén canh SD sao cho 3SE = 2SD.

a) Ching minh: DI || (SBC).

b) Chang minh: GO || (SCD).
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¢) Chtng minh: SB || (ACE).

7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang (AB || CD). Biét AB =2CD. Goi G, H Tan luot la
trong tam tam gidac SAD va SBC, goi E, F lanluotla trung diém caa AD, BC.

a) Tim giao tuyén cua (SAB) va (SCD).

b) Chiing minh rang: GH || (SCD).

c) Goi K la giao diém caa CG va DH, L la giao diém cua CE va DF. Ching minh ba diém

S, K, L thing hang va tinh H s8 *Z_IL(

Ths. Le Qan Poan - Ths. Trwong Fouy F6oang - Ths. WNguyén Ticn Fba - Bii S§ Khanh - Wguyén Pie Wam - Pé Minh Tien Trang - 85 -



Dién thoai ghi danh: 0933.755.607 (Thday Poan) — 0983.047.188 (Thdy Nant) Chuong 1. Puong & mdt trong khéng gian

8. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot la trung
diém ctia SA va CD.

a) Tim giao diém E = AD N (BMN).

b) Tim giao diém F = SD N(BMN). Chting minh: SF = 2FD.

¢) Goi [ latrung difm ME, G = AN N BD. Chting minh: FG || (SAB).

d) Goi H = MN N SG. Chiing minh: OH || GF.
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w Phuwong phap giai

D€ tim thiét dién ctia mit phang (o) di qua mot diém va song song véi hai duong thang chéo nhau
hodc (a) chita mdt duwong thang va song song véi mot duong thang, thuong st dung tinh chat sau:
M e ()N (B)
d || () = ()N (B)=a, véia|d (M €a).
d C(P)

=

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh thang, day 16n AB. Goi O 1a giao diém caa AC
va BD; E, K lan luot la trung diém BC, SC.

a) Chung minh: FK || (SAB).

b) Goi mat phang (P) qua O vasong song véi BC va SA. Tim thiét dién cat ctia hinh chép S.ABCD
v6i mat phang (P).
Loi gidi tham khio

O € (P)N(ABCD)
« Taco{BC C(ABCD) = (ABCD)N(P)= 0Oz, véi Oz | BC.
BC || (P)

M=0xNDC

Trong (ABCD), 80i 1, _ o~ 4p

= M, N €(P) (1)

N € (P)N (SAB)

o Talaico: {SA| (P) = (SAB)N(P) = Ny, v6i Ny || SA.
SA C (SAB)
Trong (SAB), goi T = NyNnSB =T € (P) (2)
T € (P)N(SBC)
« Tuwongtw {BC || (P) = (SBC)N(P) =Tz, véi Tz || BC.
BC C (SBC)
Trong (SBC), goi R=T2zNSC = R € (P) (3)

« Tu (1), (2), (3), suy ra thiét dién can tim la t& giac MNTR.
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2. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh, O 1la giao diém caa AC va BD, M la
trung diém SA.

a) Chimg minh: OM || (SCD).

b) Goi () la mat phang di qua M, dong thoi song song v6i SC va AD. Tim thiét dién ctia mét
phang () véi hinh chép S.ABCD.

3. Cho te dién ABCD. Goi I, J lan luot 1a trung diém caa AB va CD, M la mét diém trén doan
IJ. Goi (P) 1a mit phang qua M song song véi AB va CD.

A a) Tim giao tuyén ctia mat phang (P) va (ICD).

C

b) Xac dinh thiét dién cua t& dién v6i mat phéng (P). Thiét dién la hinh g1 ?
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4. Chohinh chép S.ABCD. Goi M, N thudccanh AB, CD. Goi () 1a mat phang qua MN vasong
song SA.

a) Tim thiét dién ctia () va hinh chop.

b) Tim diéu kién cua M, N d€ thiét dién la hinh thang.

5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi K va J Ian luot la trong
tam caa cac tam giac ABC va SBC.

a) Ching minh: KJ || (SAB).

b) Goi (P) 1a mit phang chita KJ va song song v6i AD. Tim thiét dién cta hinh chdp cat béi mat
phang (P).
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6. Cho tt dién ABCD. Goi M la diém thuoc BC sao cho MC = 2MB. Goi N, P lan luot la trung
diém caa BD va AD.

A a) Chimg minh: NP || (ABC).

b) Tim giao diém ) = AC N (MNP) vatinh g—g - Suy ra thiét dién ctia hinh chép bi cat boi (MNP).

¢) Chuing minh: MG || (ABD), v6i G la trong tam cta tam giac ACD.
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7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la trung diém
ctia cac canh AB, AD, SB.

Ky a) Chung minh: BD || (MNP).

b) Tim giao diém ctia (MNP) vé6i BC.

c) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (SBD).

d) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (SBD).

8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi G latrong tam ASAB; N la

mot diém thudc doan A C' sao cho: j—]g = %; I latrung diém AB.

a) Chung minh: OI || (SAD).
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b) Ching minh: GN || (SDC).

) Goi (a) 1a mdt phang di qua O va song song v6i SA va BC. Mat () cat SB, SC Tan luot tai L
va K. Tim hinh tinh thiét dién cat béi mit phang () véi hinh chép S.ABCD.

9. Cho hinh chép S ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Diém M thudc canh SA thda
3MA =2MS. Hai diém E va F lanluot la trung diém ctia AB va BC.

S

a) Xac dinh giao tuyén cua (MEF) va (SAC).

b) Xac dinh giao diém K ctia mat phang (MEF) véi canh SD. Tinh ti sd: ;{{—g
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c) Tim giao diém I cta MF véi (SBD). Tinh ti s6: %

d) Tim thiét dién tao bdi mat phéng (MEF) cit cdc mit ctia hinh chép S.ABCD.

10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang ddy lon AB. Goi M, N lan luot la trung
diém cua cdc canh AD va SD.

a) Tim giao tuyén cua: (SAD) va (SBC).

D

b) Tim giao diém I ctia BN va mat phang (SAC).
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¢) Tim giao diém J ctia SC va mat phang (BMN). Suy ra: 1J || (SAB).

d) Goi (a) 1a mit phang chira duong thang MN va song song v6i CD. Thiét dién ctia mat phang («)
va hinh chép S.ABCD lahinh gi?

BT 2.

BAI TAP ON TAP: GIAO TUYEN + GIAO PIEM + SONG SONG + THIET DIEN

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot la trung
diém SA, SD. Ching minh rﬁ“mg:

a) BC| (SAD). b) AD || (SBC). ¢) MN | (ABCD).

d) MN || (SBC). e) MO | (SCD). f)y NO| (SBO).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Goi G la trong tam tam giac SAD
va E la diém trén canh DC sao cho DC = 3DE, I 1a trung diém AD.

a) Chung minh: OI || (SAB) va OI || (SCD).

b) Tim giao di€m P cua [E va (SBC). Chting minh: GE || (SBC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot la trung diém
caa AB va CD.

a) Chang minh: MN || (SBC) va MN || (SAD).

b) Goi P la diém trén canh SA. Chting minh: SB || (MNP) va SC || (MNP).

¢) Goi G, I latrong tam ctia tam giac ABC va SBC. Chtng minh: GI || (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang day 16n AB, véi AB =2CD. Goi O la
giao diém cua AC va BD, I la trung diém cua SA, G la trong tdm cua tam giac SBC va £
la mot diém trén canh SD sao cho 3SE = 25D. Ching minh:

a) DI || (SBC). b) GO| (SCD). c) SB| (ACE).
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh tam O. Goi M, N la trung diém cac canh
AB, AD. Goi I, J thudéc SM, SN sao cho S = S _2 Chting minh:
SM SN 3
a) MN || (SBD). b) IJ || (SBD). c) SC | (1JO).

Cho t& dién ABCD c¢6 G la trong tam cua tam giac ABD va [ la diém trén canh BC' sao cho
BI = 2IC. Chitng minh rang: IG || (ACD).
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BT 7.

BT 8.

BT 9.

BT 10.

BT 11.

BT 12.

BT 13.

BT 14.

BT 15.

BT 16.

Cho tit dién ABCD. Goi G, P lan luot la trong tam cua cac tam giac ACD va ABC. Chung

minh rang: GP || (ABC) va GP || (ABD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD lahinh binh hanh, O la giao diém cta AC va BD, M

la trung diém SA.

a) Chtng minh: OM || (SCD).

b) Goi () 1a mat phang di qua M, ddong thoi song song v6i SC va AD. Tim thiét dién ctia
mgt phang () véi hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang day 16n AB. Goi M la trung diém

CD, («) 1a mat phang qua M, dong thoi song song véi SA va BC. Tim thiét dién cta () voéi

hinh chép S.ABCD. Thiét dién 1a hinh gi ?

Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N thudc canh AB, CD. Goi () la mit phang qua MN va

song song SA.

a) Tim thiét dién ctia () va hinh chép.

b) Tim diéu kién caa MN d€ thiét dién la hinh thang.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém ctia canh SC

va (P) la mit phang qua AM va song song véi BD.

a) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mit phang (P).

b) Goi E, F lan luot la giao di€ém cua (P) véi cac canh SB va SD. Tim ti s6 dién tich cta
ASMFE v6i ASBC va ti s0 dién tich caia ASMF v6i ASCD.

c) Goi K lagiao diém ctia ME va CB, J lagiao diém ctia MF va CD. Chingminh K, A, J
nam trén duong thang song song véi EF va tim i s8 f{—? :

Cho t& dién ABCD. Goi M, N 1a hai diém [an luwot ndm trén hai canh BC' va AD. Xac dinh

thiét dién cta ti dién cat béi mat phang (a) qua MN va song song véi CD. Xéc dinh vi tri cta

hai diém M, N d€ thiét dién 1a hinh binh hanh.

Cho ti dién ABCD. Goi I, J lan lwgt la trung diém caa AB va CD, M la mét diém trén doan

IJ. Goi (P) 1a mit phang qua M song song véi AB va CD.

a) Tim giao tuyén ctia mit phang (P) va (ICD).

b) Xac dinh thiét dién ctia tt dién voi mat phéng (P). Thiét dién 1a hinh gi ?

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD lahinh binh hanh tam O. Goi K va J lan lugtla trong
tam cda cac tam giac ABC' va SBC.

a) Chtng minh KJ // (SAB)

b) Goi (P) lamat phang chita KJ va song song véi AD. Tim thiét dién ctia hinh chép cat boi
mat phang (P).

Cho tit dién ABCD. Goi G|, G, lan luot la trong tdm cua cac tam giac ACD va BCD. Chung

minh réng: GG, || (ABC) va GG, || (ABD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi G 1a trong tam cua ASAB, I

la trung diém AB, 1dy diém M trong doan AD sao cho AD = 3AM.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAD) va (SBC).

b) Puong thing qua M vasongsong AB cat CI tai N. Chitng minh NG || (SCD).

¢) Chtng minh: MG || (SCD).
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BT 17.

BT 18.

BT 19.

BT 20.

BT 21.

BT 22.

BT 23.

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh thang véi day 1on AD va AD =2BC. Goi O la
giao diém ctia AC va BD, G la trong tam ctuia tam giac SCD.

a) Chtng minh: OG || (SBC).
b) Cho M latrung diém ctia SD. Chtimg minh: CM || (SAB).
¢) Goi [ ladiém trén canh SC sao cho 25C = 3SI. Ching minh: SA || (BDI).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la trung
diém cta cac canh AB, AD, SB.

a) Chtng minh: BD || (MNP).

b) Tim giao diém ctaa (MNP) véi BC.

¢) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (SBD).

d) Tim thiét dién cta hinh chop véi (MNP).

Cho t& dién ABCD. Goi M 1la diém thudoc BC sao cho MC =2MB. Goi N, P lan luot la
trung diém caa BD va AD.

a) Chung minh: NP || (ABC).

b) Tim giao diém @ cua AC véi (MNP) va tinh g—g Suy ra thiét dién ctia hinh chép bi cat

boi (MNP).

¢) Chtng minh: MG || (ABD), véi G 1a trong tam cta tam giac ACD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh.

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBD); (SAB) va (SCD).

b) Mot mit phang qua BC va song song véi AD cat SA tai E, (E = S, E = A), cat SD tai
F, (F=S, F=D). T&gidc BEFC lahinh gi?

¢) Goi M thudc doan AD saocho AD =3AM va G latrong tam tam giac SAB, [ la trung

diém AB. Duong thang qua M va song song AB cat CI tai N. Chtng minh:
NG || (SCD) va MG || (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh, tam O. Goi M, N, P lan luot la
trung diém cua SA, BC, CD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (SAC) va (SBD), (SAB) va (SCD).
b) Tim giao diém E cua SB va (MNP).
c¢) Chtng minh: NE || (SAP).

Cho t dién ABCD. Lay diém M trén canh AB sao cho AM =2MB. Goi G 1a trong tam
ABCD va I trung diém caa CD, H la diém d6i xting cua G qua [.

a) Chtng minh: GD || (MCH).

b) Tim giao diém K ctia MG véi (ACD). Tinh ti s g—ﬁ

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi I, K lan luot la trung diém
cua BC, CD.

a) Tim giao tuyén cua (SIK) va (SAC), (SIK) va (SBD).

b) Goi M latrung diém cua SB. Chting minh: SD || (ACM).

¢) Tim giao diém F cia DM va (SIK). Tinh ti s %.
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BT 24.

BT 25.

BT 26.

BT 27.

BT 28.

BT 29.

BT 30.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi G 1a trong tam ASADB,
trén AD 1dy diém E sao cho AD = 3AE. Goi M 1a trung diém AB.

a) Chung minh: EG || (SCD).

b) Duong thang qua E song song AB cat MC tai F. Chting minh: GF || (SCD).

c) Goi [ 1a diém thudc canh CD sao cho CI = 2ID. Chting minh: GO || (SAI).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém caa SC va
N 1a trong tam tam giac ABC.

a) Chtng minh: SB || (AMN).

b) Tim giao tuyén ctia (AMN) véi (SAB).

c¢) Tim giao diém I cua SD véi (AMN). Tinh ti s6: %

d) Goi @ la trung di€ém cua ID. Chiing minh: QC || (AMN).
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot la trung diém
cuaa BC, CD.

a) Tim giao tuyén cua (SMD) va (SAB).
b) Tim giao tuyén caa (SMN) va (SBD).
c) Goi H la diém trén canh SA sao cho HA = 2HS. Tim giao diém K cua MH va (SBD).

Tinh ti s6:

d) Goi G lagiao diém cua BN va DM. Ching minh: HG || (SBC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang v6i AD la day 1én va AD = 2BC. Goi
O lagiao diém caa AC va BD, G trong tam cua tam giac SCD.

a) Chung minh: OG || (SBC).
b) Goi M latrung diém cua canh SD. Chimg minh: CM || (SAB).
c) Giastdiém [ trén doan SC sao cho 25C = 3SI. Chiing minh: SA || (BID).

d) Xéc dinh giao diém K ctia BG va mét phing (SAC). Tinh ti s6: g_g.

Cho hinh chop S.ABC. Goi M, P, I lanluotla trung diém cua AB, SC, SB. Mot mat phéng
() qua MP vasong song v6i AC va cat cac canh SA, BC tai N, Q.

a) Chtng minh: BC' || (IMP).

b) Xac dinh thiét dién cta (o) v6i hinh chop. Thiét dién nay la hinh gi ?

¢) Tim giao diém ctia duong thang CN va mat phang (SMQ).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la mot hinh t& giac 16i. Goi M, N la trung diém cua SC va
CD. Goi () la mit phang qua M, N va song song véi duong thang AC.

a) Tim giao tuyén cta () véi (ABCD).

b) Tim giao diém ctia duong thang SB véi ().

¢) Tim thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mit phang («).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang v6i AB || CD. Goi M, N, I Tanluotla
trung diém caa AD, BC, SA

a) Tim giao tuyén cta hai mit phang (IMN) va (SAC); (IMN) va (SAB).

b) Tim giao diém cua SB va (IMN).
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BT 31.

BT 32.

BT 33.

BT 34.

BT 35.

¢) Tim thiét dién ctia mat phang (IDN) véi hinh chép S.ABCD.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD lahinhbinh hanh tdam O. Goi G latrongtam ASAB; N

la mot diém thudc doan A C' sao cho: j—]g = é; I latrung diém AB.

a) Chtng minh: O || (SAD) va GN || SD.

b) Goi () la mit phang di qua O va song song véi SA va BC. Mit phang (a) cat SB, SC
lan lwot tai L va K. Tim hinh tinh thiét dién cat bdi mat phang («) v6i hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi H, K Ian luot la trung

di€m cac canh SA, SB va M la diém thudc canh CD, (M khac C va D).

a) Tim giao tuyén cua: (KAM) va (SBC), (SBC) va (SAD).

b) Tim thiét dién tao béi (HKO) v6i hinh chop S.ABCD. Thiét dién la hinh gi ?

c) Goi L 1atrung di€m doan HK. Tim I = OL N (SBC). Chtmg minh: ST || BC.

Cho tee dién ABCD, c¢6 M, N latrung diém cuacanh AB, BC vagoi G la trong tam tam giac

ACD.

a) Tim giao diém F cta MG va (BCD).

b) Tim d = (MNG)N(BCD). Giastt d N CD = P. Chting minh: GP || (ABC).

¢) Goi (a) la mit phang chita MN va || AD. Tim thiét dién ctia (a) véi t dién.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Biém M thudc canh SA thoa
3MA =2MS. Hai diém E va F lan luot la trung diém cua AB va BC.

a) Xac dinh giao tuyén ctia hai mat phang (MEF) va (SAC).
b) Xac dinh giao diém K ctia mat phang (MEF) véi canh SD. Tinh ti s6: jlé_]_b; :

c¢) Tim giao diém I cua MF véi (SBD). Tinh ti s6: %

d) Tim thiét dién tao boi mat phang (MEF) cat cac mat ctia hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N 1a trung diém
SA, SD.

a) Xac dinh giao diém caa NC va (OMD).

b) Xdc dinh thiét dién hinh chép véi mét phang (P) qua MO va song song véi SC.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cua SC, (P)

la mt phang qua AM va song song v6i BD.

a) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mat phang (P).

b) Goi E, F Tanluotla giao diém cua (P) vdi cac canh SB va SD. Hay tim ti s6 dién tich ctia
tam giac SME voi tam giac SBC' va ti s6 dién tich ctia tam giac SMF' va tam gidc SCD.

c) Goi K la giao diém cua ME va CB, J 1a giao diém cua MF va CD. Chtng ba diém
K, A, J nam trén mot duong thang song song véi EF va tim ti s6 f{—? .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 G latrong tam AABC. Goi M, N, P, @, R, H lanluwot la trung

diém caa SA, SC, CB, BA, QN, AG.

a) Chéng minhrang: S, R, G thang hangva SG = 2MH = 4RG.

b) Goi G’ 1a trong tam ASBC. Chiing minh: GG’ || (SAB) va GG’ || (SAC).
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§ 4. HAI MAT PHANG SONG SONG

KA —————

Cho hai mit phang phan biét (P) va (Q). Cé hai treong hop xay ra:

NN

Cé 1 diém chung = (P) N (Q) = a. Khoéng c6 diém chung=- (P) || (Q).
Dinh nghia. Hai mjt phing dwoc goi la song song néu ching khong c6 diém chung.

2. @de dink li

« Dinh li 1. N&u mit phang (a) chita hai duong thang cat nhau a, b va a, b cling song song voi
mét phang (3) thi (a) song song véi (3).
+ Mudn chitng minh hai mit phang song song, ta phai chitng minh c6 hai dwong thang cat nhau
thudc mat phang nay lan gt song song véi mat phang kia.
+ Mudhn chitng minh duong thang a || (Q), ta chiing minh dwong thang a nam trong mat phang
(P (@)
« Dinh li 2. Qua mot diém nam ngoai mot mat phang cho trudc cé mot va chi mdt mat phang song
song véi mat phang da cho.
+ Néu duong thang d song song véi mat phang («) thi trong (o) cé mot duong thang song song
v6i d vaqua d c6 duy nhat mot mit phang song song véi (o). D6 d6 d€ chtiing minh duong
thing d song song véi (a) ta phai ching minh d thudc mat phang (8) va c6

(B) [l (@) = d || (a). . \b
+ Hai mat phéng phan biét cing song song véi mit phang thit ba thi \ -

song song voi nhau.

qua A va song song véi (o) déu nam trong mit phang di qua 4
va song song voi («).

+ Cho diém 4 khong nam trén mat phang (). Moi duong thang di \\/\
/ Bl \ B
{ 1

: : , d d
 Dinh li 3. Cho hai mat phang song song. Néu mot mdt phang cat mat / \
phang nay thi cfing cat mat phang kia va hai giao tuyén song song véi % AV A

nhau. / \

+ Hé qua: Hai mat phang song song chan trén hai cat tuyén song song 5 BI/Q\ B
nhiing doan thang bang nhau. / \

+ Dinh li Thales: Ba mt phang d6i mot song song chan trén hai cat C;
tuyén bat ki nhitng doan thang twong tng ti 18. / \ ¢
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= Phuwong phap gidi Chting minh hai mit phang song song (P) || (Q).
Ta chting minh mét phang (P) c6 hai duong thang CAT NHAU va Ian luot song song voi mat
phang (Q).
@
blil@ (2
a, b C (P)
anb=A4

Cu thé, d€ chiing minh (P) || (@), ta can chi ra: = (P) | (@).

Trudc hét ta can chiing minh (1) va chiing minh (2), sau d6 gop lai nhw trén.

1. Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la hinh thang ma AD || BC va AD =2BC. Goi M, N
lan luot la trung diém cta SA va AD. Ching minh: (BMN) || (SCD).

s Tacé: M, N lan luot la trung diém cua SA va AD.
= MN la duong trung binh ASAD = MN || SD.
M MN || SD

Tacé: 1SD € (SCD) = MN || (SCD).
MN ¢ (SCD)

Ma c6 2ND = AD = BC va ND || BC nén suy ra BNDC la
hinh binh hanh = BN || CD.

B C
MBI D [MN || (SCD)
Ta cé: {CD H SCD) = NB || (SCD). Khi dé: |2 | 5CP) BMN) || (SCD
aco: NBC(SCD):' I (SCD). Khids: 3 ' — iy, wB c By~ BMN)IHSCD).
7 (SCD) MNANB=N

@ Binh luan: Ban chat bai toan la tap hgp cta hai bai todn chitng minh duong song song mat.

Hoc sinh can xem lai nhitng phéan suy luan nguoc, cu thé ludn dat cau hoi:

Duy doan d s 6i duo 20 na v / dvad na idc hay dong ho cit nao ?
d || (Oﬁ) r dodn d song song v6i dudong nao nam trong (o) d ” d va d’ nam trong tam gidc hay déng hé cdt nao Thal es.

2. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lanluot la trung
diém SA, SB, SD va K, I latrung diém cua BC, OM.

a) Chung minh: (OMN) || (SCD).
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b) Chting minh: (PMN) || (ABCD).

¢) Ching minh: KT || (SCD).

3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian luot 1a trung
diém cuaa SA, SD.

a) Chung minh: (OMN) || (SBC).

b) Goi P, @, R lanluotla trung diém cua AB, ON, SB. Chting minh: PQ || (SBC).
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¢) Ching minh: (MOR) || (SCD).

Chuong 1. Pudng & muit trong khéng gian

4. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF  a) Chtng minh: (ADF) || (BCE).
c6 chung canh AB va khong dong phang.
Goi I, J, K lan luwot la trung diém céac
canh AB, CD, EF. Chtng minh:

E

b) Ching minh: (DIK) || (JBE).

5. Cho cac hinh binh hanh ABCD, ABEF @ a) Chtng minh: MN || DE.
nam trén hai mjt pha&mg khac nhau. Trén
cac duong chéo AC, BF lay cac diém
M, N sao cho MC =2AM, NF =2BN.
Qua M, N Tan luot ké cac duong thang
song song véi canh AB, cat cac canh
AD, AF theothttw tai M, N,.
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b) Chtng minh: M,N, || (DEF). ¢) Chting minh: (MNM,N,) || (DEF).

6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la a) Tim giao tuyén cua (SAD) va (MOP).
hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P, E
lan luot la trung diém SA, BC, CD, SC
va I trén canh SA thdéa Al = 318S.

b) Tim K = IEN(ABC), H=BCN(EIM) ¢) Goi G la trong tam ASBC. Tim thiét dién hinh
va k véi CH = k.CB. chép S.ABC bicatboi (IMG).
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7. Cho hinh chdép S.ABC c6 G la trong tam cua tam gidc ABC. Trén doan SA 1ay hai diem M, N
sao cho SM = MN = NA.

S a) Chung minh: GM || (SBC).

B

b) Goi D la diém d6i xtiing cia A qua G. Chtang minh: (MCD) || (NBG).

c) Goi H = DM N (SBC). Chting minh H la trong tam ASBC.

8. Chohinh chép S.ABCD c6day ABCD lahinhbinhhanhtam O. Goi M 1a trung diém cta SC, N
la diém trén duong chéo BD sao cho BD = 3BN.

a) Xac dinh giao tuyén cua (SDC) va (SAB).
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b) Tim giao diém T cua duong thang DM va (SAB). Tinh ti s6: %

¢) Goi K = AN N BC. Chting minh rang: MK || (SBD).

S
d) Goi I = ANNDC, L= IM N SD. Tinh ti s§ % va —SMKM :

ATAL
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BT 1.

BT 2.

BT 3.

BT 4.

§5. BAITAP ON CHUONG 2

JARAGAS

(THPT Binh Hung Hoa - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh
binh hanh. Piém M nim trén canh SB sao cho SM = 2MB. Goi G la trong tam cua tam giac
SCD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mt phang (SAD) va (SBO).
b) Chiing minh duong thang MG song song véi mat phang (ABCD).

¢) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD cat boi mét phang («), biét rang () chtta duong
thang MG va song song v6i duong thang SA.

(THPT Binh Tan - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD lahinh binh hanh,
goi G la trong tam cua tam gidc SAB; I la trung diém cta A4 B.

a) Tim giao tuyén caa (SAB) va (SCD); (SID) va (SAC).
b) Tim giao diém M = SAN(CDG).
¢) Xéac dinh thiét dién véi hinh chép S.ABCD véi (CDG).

d) Giastt N = SBN(CDG). Tinh ti s& *;—g-

(THPT Lé Quy Po6n - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABCD la hinh binh hanh.
Goi M, N, P lan luot la trung diém SA, BC, CD; G la trong tam tam gidc SCD va
E=APnNBD.

a) Tim giao diém F cua MP va mit phang (SBD).
b) Ching minh: MN || (SCD) va GE || (SAC).

c) Ldy diém H thudc canh AD sao cho j—g =n (0 < n < 1), mit phang (P) qua H songsong

SA, CD cat SD, SC, BC lan luot tai K, L, R. Tim hinh tinh cua thiét dién dwoc tao boi
(P) véihinh chép S.ABCD.

d) Cho g—g =k, Q=HRNAC.Tinh n theo k dé€ thiét dién HKL(Q la hinh thoi.

(THPT Nguyén Chi Thanh - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD d4y la hinh thang,

AD || BC va AD =2BC. Goi E, F lanluot la trung diém ctia SA va AD.

a) Xac dinh giao tuyén cua hai mt phang (BCE) va (SAD). Suy ra giao diém I cta (BCE)
voi SD.

b) Chting minh CT || (BEF).

¢) Tim giao diém K cua FI véi (SBC). Ching minh: (SBF) || (KCD).

d) Goi O 1a giao diém ctia AC va BF; (a) 1a mot mat phang di qua O vasong song SA, BC.
Xéc dinh thiét dién ctia () v6i hinh chop S.ABCD.

(THPT Nguyén Hién — Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a mot hinh
thang AD || BC, biét AD = 2BC. Goi I va J lanluotla trong tam cac tam gidc SAD va SBC.

a) Tim giao tuyén cua (ADJ) va (SBC); (BIC) va (SAD).
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BT 6.

BT 7.

BT 8.

BT 9.

BT 10.

b) Tim giao diém M, N cta (ADJ) va SB,SC, giao diém P,Q cua (BCI) va SA,SD.
c) Chttng minh PM, N@ cung song song (ABCD).
g . M . \ g . , 5 ~ EK
d) Cho AM cat BP tai E; CQ cat DN tai F va PC cat EF tai K. Tinh ty s0 ﬁ
(THPT Nguyén Hitu Canh - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD lahinh
binh hanh. Goi E, F lan luot la trung diém ctia canh 4B va SC.
a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (SDE) véi (SBC), (SAB) véi (SCD).
b) Goi G 1a trong tam tam gidc SAB, K la diém trén canh SD sao cho SK = 2KD. Chung
minh GK song song véi mat phang (ABCD).

c) Goi I la giao diém ctuia duong théng EF va (SBD). Tinh ti s& %

(THPT Nguyén Thi Minh Khai v— Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 mat day
ABCD la hinh thang, canh ddy 1é6n AD = 2BC. Goi I, K lan lugt la trung diém AD va SI.
Trén canh AB ldy diém M saocho AM = 2MB.

a) Tim giao tuyén ctia 2 mat phang (SAD) va (KBC).
b) Tim giao diém J ctia duong thang BC' va mit phang (SKM).
c¢) Goi G la trong tim ASAD. Chiing minh rang JK || (GMC).
d) Chting minh thiét dién tao boi (KBC') véi hinh chép S.ABCD 1a 1 hinh binh hanh.

(THPT Nguyén Thugng Hién — Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la
hinh binh hanh tam O. Goi E, I, N lan luot la trung diém cua SA, BC, CD.

a) Tim giao tuyén cta hai mit phang (ECD) va (SAB). Suy ra giao diém F cua duwong thang
SB va mat phang (ECD).

b) Chiing minh: (OEI) || (SCD). Tim giao tuyén ctia hai mat phang (EIN) va (SCD).

c) Lay diém H thudc canh SB sao cho BH = 2SH, goi M la trung di€ém ctia AB, G la trong
tAm ctia tam gidc SBC. Chiing minh rang: AH || (MNG).

(THPT Binh Hung Hoa - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh
binh hanh tam O. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua SB, BC, CD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (SBD).

b) Chitng minh mit phang (OMN) song song véi mat phang (SCD).

c) Xéc dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD cat boi mit phang (P) di qua diém O, song song
v6éi AB va SC. Thiét dién la hinh gi ?

(THPT Lé Trong Tan - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy la hinh binh hanh.

Goi I, G Tan luot la trong tam ctia tam giac SAD, ACD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (SAB) va (SCD).

b) Chitng minh rang /G song song v6i mét phang (SBO).

¢) Tim giao diém ctia SD va mat phang (IBC).

d) Thiét dién ctia hinh chép bi cat boi mat phang (/BC) 1a hinh gi ? Giai thich.
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BT 11.

BT 12.

BT 13.

BT 14.

(THPT Tran Pha — Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh thang c6
dayla AB va CD. Biét day lon AB = 3CD. Goi E, F va I lan lugt la cac diém trén cac canh
AB, SB va AD sao cho: EB = 2FEA, FB = 2FS va IA = 2ID.

a) Chiing minh EF || (SAD) va (CEF) || (SAD).

b) Chttng minh FT || (SCD).

¢) Tim giao diém G ctua EF va mit phang (SCD). Chitng minh GC || SD.

(THPT Tén Binh — Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABC ¢6 G latrong tam ASAB va M
trén SC thoa SM = %SC’.

a) Tim giao tuyén ctia mat phang (A BC) va mat phang (BMG).

b) Goi () 1a mat phang chita MG va mp (a) || SA. Néu cach vé thiét dién tao boi mit phang
() va hinh chép S.ABC. Thiét dién la hinh gi ?

(THPT T4y Thanh - Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh thang

(dy lén AB), AB = 2AD. Goi E 1a giao diém ctia hai duong thing AD va BC; M, N lan

luot la trung diém ctia cac canh SA, AB.

a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (SAD) va (SBC).

b) Tim giao diém P ctia duong thang SD véi mit phang (MBC).

¢) Goi O = AC N DN. Chitng minh rang: NC || AD, SC || (OMN).

(THPT Nguyén Thugng Hién — Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la

hinh binh hanh tam O. Goi I, J lan luot la trung diém cua SA, SB va G la trong tam tam giac

SCD.

a) Tim giao tuyén cua (I0J) va (ABCD), suy ra giao diém N cua BC va (10J).

b) Goi H la trung diém ctia CD. Chiing minh rang (I0H) || (SBC).

) Goi M la diém thudc canh BC. Mit phang (o) qua MG vasongsong CD cat AD, SD, SC
lan lwot tai P, @, R. Xac dinh thiét dién tao thanh bdi mat phéng () va hinh chop. Thiét
dién la hinh gi ?
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