Chuong 3
Nguyén ham. Tich phian & Ung dung

I. TOM TAT LY THUYET

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén K (khoang, doan hodc ntta khoang) chita doan [a;b]:

1. Cong thirc dinh nghia cua nguyén ham, tich phan
@ F(x)la 1 nguyén ham cta f(x) trén K < F'(x) = f(x),Vx € K

1 f f(x)dx = F(x)+C & F'(x) = f(x),Vx € K (v6i C 12 mot hing sb thuc bat ky).

b b b
E;/f fx)dx = F(x) :F(b)—F(a).TfidéytacéF(b):F(a)+f f(x)dx.

2. Tich chat cua nguyén ham

& Mobi ham s6 f(x) lién tuc trén K c¢6 v6 s6 nguyén ham trén K. Cac nguyén ham d6 chi
sai khac nhau mo6t hang so C, nghia la néu F(x) va G(x) déu la nguyén ham ctaa f(x)
trén K thi F(x)-G(x)=C,VxeK.

~ f [f(x)+ g(x)] dx = f Fx)dx + f g(x)dx; v f Fl(x)dx = f(x) + C;

4 fkf(x)dx:kff(x)dx, VEER, k #0. 4 (ff(x)dx) = f(x);

(gia st f(x), g(x) 14 cac ham s6 lién tuc trén K)

3. Tich chét cta tich phan

Cho cac ham sb f(x), g(x) lién tuc trén K (khoang, doan, nita khoang) chia a, b, c. Khi dé

b b a
@ [ rwds=rw| =ro)-f@. @ [*feax=o.
b b b a b
@f f(x)dx:f f(t)dt:f f(w)du. be f(x)dx:—f f(x)dx.
b b b b
8[ [f(x)ig(x)]dx:f f(x)dxif g(x)dx. v f(x)}O,VxE[a;b]:f f(x)dx >0.
b b b
[L/f kf(x)dx:kf fGo)dx, VkeR Qf(x)go,\fxe[a;b]:,f fx)dx <O0.

b c b x /
@f f(x)dx:f f(x)dx+f fx)dx, Ya,b,ce K. ©@ (f f(t)dt) =f(x),VaeK.
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4. Bang nguyén ham ctia cac ham sé thong dung
Luu y: néu ff(x)dx =F(x)+C thi ff(ax+ b)dx = % -F(ax+b)+C (a #0).

Nguyén ham mé rong (d6i x thanh ax + b,a #0)

Nguyén ham
-fdx:x+C Ofadx:ax+C
a+1 1 ba+1
ofx“dx:x +C, a#-1 -f(ax+b)“dx:—-u+0,a;é—l
a+1 a a+1
1 1 1 1
—dx=--+C N L c
x2 x x+ f(ax+b)2 X a ax+b+
—dx=2Vx+C ==~ -Vax+b+C
f vax+b a
2 2
ofﬁdx:§xﬂ+0 -f\/ax+bdx—— (ax+b)Vax+b+C
ofexdx:ex+C . feax+bdx:l-eax+b+C
a
X mx+n
ofaxdx: ¢ ic -fam“”dx—l-a +C
Ina m Ina
1 1 1
-[—dx:1n|x|+C -f dx:—-ln|ax+b|+C
x ax+b a

o fsinxdx =—cosx+C

. fsin(ax+b)dx:—lcos(ax+b)+C
a

o fcosxdx =sinx+C

1
. fcos(ax +b)dx = - sin(ax+b)+C

dx=tanx+C

f 1
cosZx

1 1
. fmdx——~tan(ax+b)+0

=—cotx+C

dx = —l-cot(ax+b)+C

1
o dx
f sin?x

1
) f sin®(ax + b) a

Moét s6 cong thirc bo sung dé lam bai trac nghiém

ax+b

1 1 x—a
o dx:—ln‘ ‘+C
fx2—a2 2¢ lx+a

1 1

+C

(ax+b)(cx+d) Y= ad—cb n

cx+d

o ftan2xdx:tanx—x+C

. fcotzxdx: —cotx—x+C

o ftanxdxz—lnlcostC

. fcotxdx =In|sinx|+C

.f ,1 dlen‘tanf‘+C
sinx 2

.f 1 dlen‘tan(f+£)‘+0
cosXx 2 4

1 1 1 ) n_
'j‘x—ndx:—m'xn_l-i—c 'f\/Q_Cdx:n+1'X\/D_C+C
1 X 1 1 X

Of\/ﬁdx:arcsmm+0 OfmdngarctanE+C

dx zln‘x+\/x2+a’+C

. f\/x2+adx:g\/x2+a+gln‘x+\/x2+a’+0

VxZ+a

™ Duong Phuéc Sang

0942.080383



GIAI TICH 12 Chuong 3. NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG

5. Cong thitc nguyén ham tirng phan, tich phan titng phan

Véi u = u(x), v = v(x) 1a cdc ham sb c6 dao ham lién tuc trén K ta cé
b y [P
4 fudv:uv—fvdu @f udv:(uv)|a—f vdu
a a

@ Dudi day la bang cac dang nguyén ham (tich phan) tung phan thudng gip:

fP(x).ea“b dx fP(x).sinaxdx fP(x).cosaxdx fe‘”cosxdx fP(x).lnxdx

u P(x) P(x) P(x) cosXx Inx

dv e +b dy sinaxdx cosaxdx e dx P(x)dx

(P(x) 12 ky hiéu cho mot da thiic 4n x ¢6 dang a,x" +a,— 18" 1+ +a1x +ag)

6. Phuong phap déi bién sb trong bai toan nguyén ham, tich phan
Néu f f(x)dx = F(x)+C thi f 6] (x)dx = Ft(x)] + C

Dang tich phan DPic diém nhan dang Cach dat
Hx)+b.t o e
fw dx Dat biéu thiic dudi mau t=t(x)
X
f f (et(x)) (%) dx Dt bidu thitc 6 phén sé mi t = t(x)
f f(t(x).¢'(x)dx Dt biéu thitc nam bén trong ddu ngodc t=t(x)
f f ( V t(x)) A (x)dx Dat can thiic co trong tich phdn t= Vit(x)
d e ) )
ff(lnx).—x Dat biéu thic chia Inx t=Ilnx
X
f f(sinx).cos? xdx | Gap cos™31®x dx di kem biéu thic theo sinx t=sinx
f f(cosx).sin?" Txdx | Gap sin®™319x dx di kem biéu thite theo cosx t=cosx
d d s o .
ff(tanx). ;C Gap 3; di kem biéu thiic theo tanx t=tanx
cosZx cosZx
d d Y I
ff(cotx). ' 326 Gdap — 3; di kem biéu thic theo cotx t =cotx
sin®x sin®x
ff(e“x+b).eax+b dx Gdp e*+bdx di kem biéu thiic theo e***° t = eax+h
ff (%) 2% da Gap x%dx di kéem biéu thic theo x**1 t=xt1
o dx , dx L. o . o o
f(x%).— Gap — di kém biéu thiic theo x t=x
x x
Doi khi thay cach dat t = t(x) bdi t = m.t(x)+n ta sé gap thudn lgi hon trong tinh toan

™ Duong Phudc Sang 3 0942.080383
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7. Phép luong giic hoa trong phuong phap tinh tich phan (d6i bién s6 loai 1)

Déau hiéu Vi phan kém theo | Cach dit (gia st a > 0)
. .. T T
a? — x2 x2"dx x =asint, Vil —§<t<§
Vv 2 2n - s T ”
2ax —x x“"dx x—a:asmt,VOl—EgtéE
.. T T
a? + x? x2"dx x:atant,V01—§<t<§
a .. T 18
Va2 —qa? x2ndx x=—0), V0l ——<t< =, t#0
sint 2 2
at+x ., . a—x - T
hoac x=acos2t, v01 0 <t < —
a—x a+x 2
) .. i3
Vix—a)b-x) x—a:(b—a)s1n2t,V010<t<§

8. Mot s6 dang tich phan dic biét (ham chan, ham 1é, ham tuan hoan,...)

& Néu f(x) 1a ham s6 18, lién tuc trén khoang K chita [-a;a] thi f f(x)dx =0.

@ Néu f(x) 1a ham sb chan, lién tuc trén khoang K chda [—a;a] thi

a a a f(x) 1 a
) - . == .
| fas 2]0 £x)dx »[_a1+bxdx 5| rwax

& Néu f(x) 1a ham s6 lién tuc trén doan [a;b] thi
z .1 n . T (" .
4 fz f(sinx)dx :f2 f(cosx)dx. ’ fo xf(sinx)dx = 5[0 f(sinx)dx.
0 0

T z b b
8 f f(sinx)dax = 2 f ? f(sinx)dx. 8 f Flx)dx = f fla+b—-x)dx.
0 0 a a

a+T T
& Néu ham sb £(x) lién tuc trén R va tudn hoan véi chu ky T thi f Fl)da = f ) dx.
0

a
@ Hai cong thite tinh tich phan dac biét:

b b

b b
» f (ux) +u'(x))e*dx = (u(x)e") » f (m.u(x) +u'(x))e™ dx = (u(x)e™)

a a

9. Ung dung tich phan giai bai toan vé téc dé thay d6i cia mét dai luong
& Kién thic chung: f/(x) dic trung cho tdc do thay ddi ciia dai luong f(x) theo bién sb x.
b
Khi do f(b):f(a)+f f(x)dx

t

& Bai toan chuyén dong: s(tz):s(t1)+f 2v(t)dt (th y: s(t):fv(t)dt, v(t):fa(t)dt)
t1

s(2), v(#), a(?) 1an ludt 14 quang duong, van tdc, gia toc ctia chuyén dong tai thoi diém ¢.
t2
& Bai toan sinh hoc: N(t2) = N(¢1)+ | N'(t)d¢, trong dé

t1
N(@@), N'(t) 1an luot 12 s6 luong ca thé va toc do sinh soéi ctia chung tai thoi diém ¢.

™ Duong Phudc Sang 4 0942.080383
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10. Ung dung tich phan tinh dién tich hinh phang

{y= f(x),y=gx)

b
Hinh phéng (H) giéi han boi ¢6 dién tich S = f |F(x) — g(@)|dx.

y x=a,x=b y
0 x 0 *
c d b c b
s= [ fwas= [ fede+ [ feods 5= [ (- g)as+ [ (s~ Feods

* Mot s6 luu ¥ vé cach xit Iy diu |-| trong du tich phén khi tinh dién tich hinh phéng:

» Phuong trinh cta truc hoanh la y = 0, phuong trinh cua truc tung la x =0.

» Néu c6 d6 thi ctia cac ham s6 (nhu hai hinh minh hoa trén day), ta xac dinh hinh
phang can tinh dién tich roi lap cong thic tinh dién tich dua trén hinh da vé doé.

b b
» Néu s(x)>0,Vx € [a;b] thif |s(x)|dx:f s(x)dx.

b b
» Neu s(x) <0,Vx € [a;b] thi f |s(x)|dx = —f s(x)dx.
a a
» Chi khi phuong trinh s(x) = 0 khong c6 nghiém nao 6 gitta @ va b ta mdéi dude st
b b
dung cong thic f |s(x)|dx = f s(x)dx
a a

» Néu phudng trinh s(x) = 0 ¢6 nghiém & gitta a va b (gia st chi c6 mot nghiém
x9 € (a;b)) ta can dung nghiém xy doé chia doan [a;b] thanh cac doan nhé hon va

2 0 R b X0 b
bien doi tich phan theo kiéu nhu sau f |s(x)|dx = f s(x)dx f s(x)dx
a a X0

11. Ung dung tich phan tinh thé tich ctia mot vat thé

+

¥ Coéng thic tinh thé tich ctia mot vat thé dua vao dién tich mit cit

b
V= fS(x)dx

a
Trong d6 S(x) la dién tich cua
thiét dién dudc tao ra béi vat
thé va mat phang vuéng goc
v6i Ox, cat Ox tai x.

0] X

¥ Céc cong thic tinh thé tich ctia vat thé tron xoay (khi quay hinh (H) quanh Ox)

Cho hinh phang (H) giéi han

) 7 bdi y = f(x),y = g(x) va hai

/;’“é’g’ . duong x =a,x = b (a < b). Khi

quay hinh (H) quanh Ox, phai

* ¢6 dieu kién f(x).g(x) > 0 véi

moi x € [a;b] ta mébi dudc st

dung cong thic ghi bén day dé

b b tinh thé tich vat thé tron xoay

V=n f £2(x)dx V=n f |F?(x) - g%(x)|dx  dugc tao thanh.
a a

™ Duong Phudc Sang 5 0942.080383
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II. CAC VI DU GIAI TOAN PIEN HINH

B Vi du 1. Goi F(x) 12 nguyén ham ctia ham s6 f(x) = v2x + 1 trén khoang (—2;+00)
thoa man F(0)=1. Tinh F(4).

Loi giai
1 1
4 Xétff(x)dx:f\/2x+1dx:5(2x+1)v2x+1+C='F(x):§(2x+1)\/2x+1+C.
Do F(0)=1 nén 1+C:1@C:g.
1 3 2 2 29
Vay F(x) = §(2x+ DV2x+1+ 3’ suy ra F(4) = 3

& Cach 2
1 1 1 4 29
Tacc’)F(4):F(0)+f f(x)dx:1+f V2x+ldx=1+ §(2x+1)¢2x+1)‘0:?
0 0

& Vi du 2. Ham s6 nao trong cac ham sb6 dudi day khong phai 1a nguyén ham caa
R £ x(x +2)
ham so f(x) = ——=7?
2 2 1 (x + 1)2 2 1 2 1
+x+ +x— —x—
A F(x)= —. B.Gw=—""" C.Hw="—"""" D.Kx)="—> =
x+1 x+1 x+1 x+1

Loi giai
& Hudng 1 (giai tim ho nguyén ham cua f(x))

) C[xx+2) 1 ~ 1 22+ (C+Dx+(C+1)
Tacoff(x)dx— (x+1)2dx_f(1_m)dx_x+x+l+C_ x+1 '

Nhu vay H(x) khong phai la nguyén ham caa f(x) do khong c6 dang da tim dudgc.

@ Hudng 2 (dung dinh nghia ctia nguyén ham)

Theo huéng nay ta cin tim ra ham sb ¢6 dao ham khéng déng nhéat véi £(x).

= mx T2 ™ ta tim dudc
mx—r+—n

% 2 b ! 2 9 b B
Néu ding cong thiec tinh nhanh (ax + x+c) _amx”+2anx+bn—c
mx+n
21 2x+2 '
H'(x)= x : ++9;)-; # f(x) nén H(x) khong phai la m6t nguyén ham ctaa f(x).
x

& Huéng 3 (dung mdi lién hé giita cac nguyén ham cta cung 1 ham sb)

Theo phat biéu ctia dé bai, trong 4 ham sb F(x), G(x), H(x), K(x) chic chin c¢6 3 ham sb
la nguyén ham cta f(x) va 1 ham so khong phai la nguyén ham ctaa f(x).

Nhu vay khi ta tim hiéu cta hai trong 4 ham s6 d6 c6 ma két qua thu gon 12 mét hang
s0 thi ca hai ham so dudc xét déu la nguyén ham caa f(x).

2Zrx+1 x2

» G(x)—F(x)= - =1,Vx do d6 F(x), G(x) déu la nguyén ham cuaa f(x).
x+1 x+1

2+x-1 x2 X

» Hx)-F(x)= — i # C = H(x) khong la nguyén ham caa f(x).

x+1 x+1 x+

™ Duong Phudc Sang 6 0942.080383
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4

dx = max* + nx® + pIn(x® + 1) + C, trong d6 C 1a hing sb thuc;

5
B Vidu3. Biétf ¥

: J 1+x2
m,n,p la cac hé so httu ty. Hay tinh T=m +n + p.

Loi giai
5

@ Cach 1: dung phuong phép ddi bién s6 tim nguyén ham ctia ham sbé f(x) =

1+x2
x*t . N 1
Xét I = f f -xdx. @® Pat ¢ =«2 thi d¢t =2xdx = = dt = xdx.
1+x2 2
o3 1(¢?
TutdoI—— —dt— ft— dt==|=-t+In|1+¢||+C
2 212
1 1 1 1
e L1 1n|1+t|+C—— - —x?+ - In(1+5%)+C.
4 2 4 2 2
1 1 1 1
NhlIVay,m—Z n:—g,ngsT:m+n+p:Z.

& Cach 2: dung dinh nghia nguyén ham

5 5
x x '
dx = mat 2t pInG2+1D)+C > = Yina?+plnx?+1)) ,VxeR
f1+g¢2 x=mx" +nx”+pln(x”+1) T2 (mx® + nx® + pln(x ) ,Vx

5 = Amx® + 2nx +
1+x 1+x

4dm =1 m=

=

2,Vx€[|%:'x5 :4mx5+(4m+2n)x3+(2n+2p)x,Vx€IR

W=

1
=><4m+2n=0> n:—%:T:m+n+p:Z.

[ £ Vi du 4. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = (2x — 1)e?*

Loi giai

u=9% -1 du =2dx
Xét f fx)dx = f (2x - 1)e**dx. it { ,, tacé
v

dv=e - %e3x
2x—1 3x 2 2% —1 3x 9 3x
nénff(x)dx:g_f_esxdx:( x—1)e”*  2e iC
1
& Vidu 5. Cho F(x)= _3_ 1a mét nguyén ham ctia ham s6 — 5 1) trén khoang (0; +o0).
x X

Tim nguyén ham ctia ham sb f/(x).Inx.

Loi giai

Do F(x) = —% 14 nguyén ham ctia ham s % trén R* nén (F(x)) = fi >0
hay (_i) = @ = l f(x) Suy ra f(x) - l
3x3 x xt x
=1 d —d
Xét f fl@inzde. Dat 4° o tacd " x dodé
dv:f(x)dx v_f(x)
f(x) Inx 1 Inx 1
ff(x)lnxdx f(x)Inx — —x—3—fydx:?+g+0.

™ Duong Phudc Sang 7 0942.080383
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2942 _bx
2x+1

dx.

£ Vi du 6. Tinh tich phan I = f
0

Loi giai

2
= 2x2—5x 20+1 & Thuc hién phép chia da thic 2x2 — 5x cho 2x + 1 ta dudc
45" +x thuong 12 x — 3 va phan du 1a 3.
E|_6x 2 .’)C2 3 2 3
—6x-3 « I:f (x—3+ )dx:(——3x+—1n|2x+1| ‘ =-In5-4.
@ 0 2x+1 2 2 0o 2
% Vi du 7. Tinh tich phan I = | — 1%
. Ti i = x
- V1t p L @x—D(Bx+2)
Loi giai
. , P 11— A B R
& Ngoai nhap ta viéet ad = + va tim dugc A =3, B=-5.
2x-1)38x+2) 2x—-1 3x+2
3 11— 3 3 5 3 5 3
74 I:f ad dx:f ( - )dx:(—ln|2x—1|——ln|3x+2| ‘
1 2x-1)Bx+2) 1 \2x—1 3x+2 2 3 1
3 5 3 5 19 5
:(—1n5——1n11)—(—ln1——ln5):—ln5——ln11.
2 3 2 3 6 3
, 3x%+5x-5
%& Vi du 8. Tinh tich phan I = f %dx.
: 1 x°+1

Loi giai
x2 +5x+5 x2+5x+5 A N Bx+C
+1 (x+Dx2-x+1) Tx+l 2—x+1

& Ngoai nhap ta viét

va tim dugc A=-3,B=4,C = -

ix-2 3 3 4x-2 3
& Nhu vay I = f( i )dx:f T2 dx-@Blnlx+1)| =A-3In2.
2-x+1 x+1 1 x2—-x+1 1

32(2 1
VoAf 20— 1) 4 Dt e=2®—x+1thi df = @x—Ddx.

x?-x+1
e . Jx=1>2>t=1 79 7 R
Déi can .SuyraA:f —dt=(21n|t|)‘ =2In7. Nhu vay I =2In7-3In2.
x=3=>t="7 1t 1

2 2x2+3x+3
X
1 (x+1)(2x+ 1)2

& Vidu9. Tinh tich phan I =

Loi giai
26 +3x+3 A ., B . C
(x+1D2x+1)2 x+1 2x+1 (2x+1)2

3 4
- +
x+1 2x+1 (2x+1)?

ta tim dugc A=2,B=-3,C =4.

& Viét nhap:

2
V e =
& Ghi: fl( 2x+1)\1

)dx: (2]n|x+1|—gln|2x+1|—

2 2 4
= (21n3—§1n5——) - (21n2—§ln3— —) = z1n3—§ln5—21n2+ —.
2 5 2 3 2 2 15

™ Duong Phudc Sang 8 0942.080383
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& Vi du 10. Tinh cac tich phan sau day

T
a) A= [° 22 gy b)B:f SVR+lde o) C:f ——dx
0 1 x(x3 +2)2

o 1+3cosx

Loi giai

/A
3 2si 1
Caua. A= [°222% 4 Détt:1+300sx:dt:—3sinxdx:——dt:sinxdx.
o 1+3cosx 3
20 A N < , ~ 1 22 2 8
Déi can va thay vao tich phan A ta dut()cA:—gf —dt———ln|t|’ :—lng.
4

2 2
Cau b. B:f x3\/x2+l.dx:f x® Va2 +1.xdx
0 0

Diat t=vVx2+1= 2 =2 +1 = 2tdt = 2xdx hay tdt = xdx.

D6i can va thay vao tich phan B ta dudc

Ve V8 1. 1.\Y5 10v5 2
B =f (t% - 1)-t-tdt:f t*-t*)dt = (—t5— —t3)’ = _‘f+—.
1 1 5 3 1 3 15

12 3x2
Cauec. C= f—d ——f % 4

x(x3 + 2)? 3J1 x3(x3+2)?

Dat t =x3 +2 = d¢ = 3x?dx. Ddi can va thay vao tich phan C ta dudc

110 1 1 100 1 1 1 2 10
3J3 (t-2)t2 12J3 \t—-2 ¢ t2 3

1 1 1 2 1 12 7
(ln8 In10+ - )——(1n1—1n3+—):—ln———.
T 12 5) 12 3/ 12 5 180

& Vi du 11. Tinh cac tich phan sau day:

1 2 b4
a) A :f (2x + 1e*dx b) B :f xIn(x? + 3)dx c) C :f e*cosxdx
0 0 0

Loi giai

1
Caua. A :f (2x +1)e*dx. Dat {
0

u=2x+1 o |du =2dx
., taco . tadudc
dv=e"dx v—e
1
A =@+ Det| 2e dx=3e—1— Qe‘ —e+1.
du=—2* 4 "
2 =In(x*+3 “= *
Caub. B-= f xIn(®+3)dx. Pt 4 " n(x* )tacé 22+3 7 g dude
0 dv =xdx X
UZE
2 2 2 3 2 2
1 +3)2
B:M‘ —f ad dx:B:21n7—f Y xdx
2 o Jo x2+3 0o x2+3

Datt=x2+3=>dt=2xdx=> th = xdx. D6i can va thay vao B va dudc

1(7¢t-3 117 3 7 3
B=2m7--| “2ar=2m7-> [ (1-2|dt=LIn7-Im3-2.
n7 2[3 . dt n7 2[3 ( t)dt 5 n7 5 n3

Nhan xét: cach gidi trén day qua dai lai phai dung phuong phap déi bién s6. Thuc
2
- . £ 3 . Ce eas
ra khi dat dv =xdx thiv = % +C. Néu chon C = 3 thay vi C =0 bai giai s€ hay hon.
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du=—2%_4
2 =In(x%+3 Uu=2:3 *
Giai lai: B = f *InGe? + 3)dx. Dat 44 ° DD o X543
—_— 0 dv =xdx x“+3
2

243)In(x%+3)2 (2 7. 3 ?_7, .8
(x )In(x )‘ _f xdx:—ln7——ln3—x— =—-In7--In3-2.
2 o Jo 2 2 2

2 1o
U =CoSx ¢ du——smxdx
aco
dv =edx

va dudc

U=

B=

. va dudc
v=e

/4
Cauc. C :f e’ cosxdx. Pat {
0

4

/4
C =e*cosx +f e*sinxdx=-e"-1+C; (1)
0

0
) T ... |u1=sinx . |dui=cosx
Trong do Cq = f e*sinxdx. Lai dat . aco
0 dvi =e*dx
b/

va dudc
vy =e"dx i

Ci1=¢e*sinx

T
—f e*cosxdx=0-C (2)
0

e”"+1

0
Két hop (1) va (2) tadudc C=-e"-1-C=>2C=—-e"-1=C=

- 1
B Vi du 12. Cho f(x) 12 mot ham s6 chén, lién tuc trén R thoa méan f fx)dx =2 va
=)

1 6
f f(2x)dx =10. Tinh I :f f(x)dx.
-3 1

Loi giai
& Xét A= f_lf(zx)dx —10. Dt ¢ = —2x thi df = —2dx = —%dt - dx.
Déi can va thay vao A ta dudc A = —%L_zf(—t)dt = %f_z f(=t)dt.
Do £(x) 14 ham s6 chin nén f(=#) = £() v do d6 A = % f_ z Fdt.

6 6
Suy I'af f(x)dx:f f()dt =2A =20.
-2 -2

6 -2 6
4 Véyf f(x)dx:f f(x)dx+f f(x)dx=-2+20=18.
1 1 -2

B Vi du 13. Cho f(x) 12 ham s6 c6 dao ham f’(x) lién tuc trén doan [-1;2] thod man
2 2

f@+f(-1)=1va f (2x - 1)f'(x)dx = 2. Tinh f f(x)dux.
-1 -1

Loi giai
& Cach 1: Ap dung phuong phap tich phan titng phan cho I va lam xuét hién gia thiét.

2 u= f(x) du = f’(x)dx .
Xét I = f f(x)dx. Dt {d o taco 1 va nhu thé thi
_ =dx

v:x—gz—( x—1)

1 1 1
= —(2x 1)f(x)( - —f (2%~ 1)f'(x)dx = (3f(2)+3f( D)-5-2=5-8-1=7.
& Céach 2: Ap dung tich phan tiing phan cho tich phan cta gia thiét.
. 2 , o |lu=2x-1 C|du=2dx PR
Xét A = f (2x-1)f'(x)dx = 2. Dat , ta co va nhu the thi
dv = f'(x)dx v=7[(x)
— (2x— 1)f(x)‘ —zf F)de = 3f(2)+3f(—1)-2] > A=3-2[ >T="> 2A %
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hd :
& Vi du 14. Tinh tich phan I = f 20T g
0 sinx+cosx

Loi giai
& Cach 1: Phuong phap lién hop tich phan
b4

. b4
, . N 2 sinx N 2 COSX oL
Xét hai tich phan I = ————dxvad= ———— dx. Khi d6
0 Ssinx+cosx 0 Sinx+cosx
/4
2 9 7
> I+J:f ldx:x’ ==
(i 0o 2 .

» I-J= :—ln|sinx+cosx|‘0§:0.

. b4 }
2 smx—cosxd f2 —d(sinx + cosx)
—dx= -
0 sinx +cosx

0 SsInx+cosx

Nhu véy ZI:(I+J)+(I—J):g:>I:z.

4
b b
& Cach 2: Ding cong thiic bién ddi f fl)dx = f fla+b-x)dx (%),
3 sinx 3 ’ sin (% x)a 3 cosx
; T _
Tac6 I = ,—dx:f S dxzf L
0 sinx+cosx 0 51n(§—x)+cos(%—x) 0 sinx+cosx
T

T T
. 2 sinx 2 cosX 2 7 /1
Nhu vay 21 = ,—dx+f ,—dx:f ldx=—>>1=-—.
0 SInx+cosx 0 SInx+cosx 0 2 4

b
% Chi y: Xult phat tit f f(x)dx, dung phuong phap doéi bién s6 véi phép dat t=a+b—x
ta s€ chung minh du:qél (*) 1a cong thuc dung.

& Vi du 15. Tinh dién tich ctia hinh phang giéi han béi cac duong sau day:
y=x%—-3x, truc hoanh,x=-1vax=+3

Loi giai
N V3
Dién tich can tim dudc tinh theo cong thic: S = f |3 - 3x|dx
-1

Chox*-3x=0<
x:i\/§

(trong két qua giai dude c6 x =0 nim gitta —1 va V3)

» Xt 1y diu |-| bang cach xét dau biéu thiic trong dau gia tri tuyét d6i

V3 0 V3
S = f Ix3 —3x|dx = f (3 — 3x)dx —f (x3 - 3x)dx = §
-1 -1 0 4

» Xit Iy dau |-| bang cach 14y gia tri tuyét d6i ctia két qua tinh tich phan

V3
f (x3 —3x)dx
0

+ +

V3 0
S :f |x3—3x|dx: ’f (x3—3x)dx =—
_1 1 4] 2

“fel+ |5l

V3
% Chuy: ghi S = |f (x® — 3x)dx| 12 SAI vi 23 — 3x ¢6 nghiém x =0 & gifta —1 va V3
—_— -1
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B Vi du 16. Goi (H) 1 hinh phang giéi han béi do thi hai ham s6 y=vx+1,y=x—1
va truc hoanh. Tinh dién tich cta hinh phang (H).

Loi giai

& Trudc tién ta vé d6 thi cdc ham s6 y = vx+1,y=x—-1
trén cung 1 hé truc toa do va xac dinh hinh phang (H).

W Sau d6 ta xay dung coéng thiic tinh dién tich cua (H):

» Céach 1: chia nhé hinh (H) béi dudng thingx=1 -1 0| 1 3 x
1 3

Sle+Szzf \/x+1dx+f (\/x+1—(x—l))dx
-1 1

2 1 (2 x2 3 4 10 4 10
= g(x+1)\/x+1’_l+(§(x+1)\/x+1—5+x) ‘1 = §\/§+ (E_g\@) =5
» Céch 2: dung phuong phap phan bu
3 3 2 3 (P 3 10
S :Slén—Sdu:f \/x+1dx—f (x—1)dx = —(x+1)\/x+1‘ —(——x)) =—.
-1 1 3 -1\ 2 13
% Chu y: v6i mot hinh phang c6 tit 3 duong bién dang y = f(x), y = g(x), y = h(x) tré lén
nhu vi du nay thi phuong phap giai co ban 14 phuong phéap vé d6 thi, phac thao hinh
phang va xay dung cong thic tinh dién tich nhu bai giai trén day. Riéng véi hinh
phang trong vi du nay ta con c6 thé giai bang mét phuong phap khac (khong can vé
do thi ciia cac ham so). Duéi day la cach giai dé (xem x 1a ham so theo bién y).

y=Vx+loex=y>-1

» Doivaitrociaxvay: [y=x—1ox=y+1

truc hoanh: y=0
» Phuong trinh tung d6 giao diéfm clax=y2-1(y>0)vax=y+1
Y-l=y+1(y=>0ey=2
10

2
» Dién tich can tim: S :f |* -1 - (y+1D|dy= n
0

& Vi du 17. Cho hai mit cau (S1), (Sg) ¢6 cing ban kinh R théa man tinh chat: tAm
ctia (S1) thudc (S2) va ngudc lai. Tinh thé tich phan chung V ctia hai khéi cau tao béi
(S1) va (S2).

Loi giai

Géan hé truc Oxy nhu hinh vé va goi (H) 14 hinh y

phang dudec danh diu (t6 nén) nhu trén hinh.

Khi d6 thé tich can tinh gap d6i thé tich caa vat

thé tron xoay dudc tao ra khi quay (H) quanh 2

Ox. Khoi cau S(O,R) chita mot duong tron 16n la
(C):x%+y?*=R?

Dua vao hinh vé, thé tich can tinh la

1
<
NN

LIPS

[\')|:U sy
NN

57R3
12

R
3\ R
V:Z-Hf(R2—x2)dx:2ﬂ(R2x—%)’R =
2
R

2
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& Vidu 18.

Cho hinh tru c6 ban kinh day bang 2, dudng cao bang 3. Mét
méit phang qua tam cta mat day hinh tru, hop véi méit day
mot géc 30° chia hinh tru thanh hai khéi vat thé c¢é thé tich
khéc nhau. Goi (V) la vat thé c6 thé tich nhé hon trong hai
vat thé d6. Tinh thé tich cta (V).

Loi giai
* Chuy:

» DE tinh thé tich ctia vat thé nay, ta can gan hé truc toa
do vao hinh vé dé st dung cong thic tinh thé tich vat
thé dua vao dién tich mét cat.

» Piéu quan trong nhat khi chon hé truc toa d6 la phai
lam sao dam bao cic mét phang vudng géc véi truc Ox
déu cét vat thé tao ra thiét dién 14 moét mién dé tinh
dudc dién tich.

* Gin hé truc toa do Oxy nhu hinh vé. Mot mat phang (P) thay d6i vudng géc véi Ox eat
Ox tai x, cat vat thé theo thiét dién 14 tam gidc ABH vuéng tai H.

V4 — x2 1 4 — x>

Ta c6 AH = V4—x2 vi BAH = 30° nén BH = :SAABH:EAB.BH:

\/§ 2 3 2\/§
. . x 2 24- 2 2 16v3
Thé tich vét thé cAn tim 13 V = f S aapmdx = f * x:(—x—x—)‘ _16v3
) 2 2V/3 V3 6v3)I-2 9

& Vi du 19.

Mot vat chuyén dong trong 4 gio véi van téc v (km/h) phu thuéce
thoi gian ¢ (h) c6 do thi ctia van téc nhu hinh vé. Trong khoang
thoi gian 3 gio ké tu khi bat dau chuyén dong, d6 thi dé 1a maot
phan ctia dudng parabol c¢6 dinh 1(2;9) v6i truc doi xing song
song voi truc tung, khoang thoi gian con lai d6 thi 14 mét doan
thang song song véi truc hoanh. Tinh quing dudng s ma vat
chuyén dong trong 4 gis dé.

Loi giai

v(0)=0 g=_2
_ 4
& Trén doan [0;3], v(t) = at® + bt + ¢, trong dé6 v(2l))— 9 o p=g V)= —zt + 9t.

_%:2 c=0

2 N p
Trén doan [3;4] thi v(z) =v(3) = Z’? (vi v(#) la hang so khi xét trén doan [3;4]).

4 3 4 3 9 4 27
& Nhu vay s(4) = f v(t)dt = f v(t)dt +f v(t)dt = f (——tz + 9t) de +[ —d¢t =27 (km).
0 0 3 o\ 4 3 4

¥ Chu y: parabol (P):y = ax?+bx +c (a #0) ¢6 toa do dinh 1a I 50 1a

b A)'

7 Duong Phuée Sang 13 0942.080383



GIAI TICH 12 Chuong 3. NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG

—

Vi du 20. Cho ham sb6 f(x) c6 dao ham lién tuc trén doan [0;1] théa man f(1) =0,

1 1 1
f [F')]*dx =7 va f K2f(x)dx = % Tinh tich phan f f(x)dx.
0 0 0

«

Loi giai

! w=f) du = f'(x)dx
Céch 1: xét tich phan f «2f()dx. Dit Y taced 4
0 dv=x"dx V="
3
1 1 x3 1 1 x3 1
Do d6 = = f Cf)de= | —f@)|| - f ~ f'(x)dx. Suy ra f S (x)dx = —1. (1)
3 0 3 0o 3 0

1 1
Mait khac, do f [f’(x)]2 dx =7 Véf x8dx = % nén
0 0
1
1
f ([f @))%+ 1423 /() + 49x6) dx = 0 hay f (F'(x)+72%) dx = 0 (2).
0
0

Suyra f'(x)+7x2=0,Vx€[0;1] = f'(x)=-7x3 = f(x) = —Zx‘* +C.

X . 7 7 (! 7

Ma f(1)=0nén C = 7 suy ra f(x) = Z(l—x“). Nhu vayf fx)dx = 5
0
Luuy:
1
Cé thé giai thich vi sao tir f (f )+ 7x3)2 dx =0 ta suy ra dude f'(x)+7x3 =0, Vx €[0;1]
0

nhu sau: theo gia thiét, ham s6 y = (£'(x) + 7x3)2 lién tuc va khong am trén doan [0;1]
do d6, do thi ctia ham s6 nay la mot dudng nét lién trén doan [0;1] va khong cé diém
nao nam bén dudi truc Ox).
Tich phan 6 (2) c6 gia tri bang dién tich hinh phang giéi han béi do thi ham so
y = (f'(x)+7x3)°, truc hoanh, dudng thing x = 0, duong thing x = 1.
Ma theo (2) thi hinh phang nay c6 dién tich bang 0 nén f'(x) + 7x3 = 0, Vx € [0; 1].

Céch 2: (tiép nébi tix (1))
Dudi day la bat dang thic Bunyakovski doi véi tich phan:
Neu hai ham so f(x), g(x) lién tuc trén doan [a;b] thi ta luon co

(fab }‘1(x).g(x)dx)2 < (fab [f(x)]de) .fab g()]2dx.

D4u "=" x4y ra khi va chi khi g(x) = kf(x), Vx € [a;b].

Tré lai bai toan: tu (1), ta ¢6

1= ( fo 1x3f’(x)dx)

Nhu vay dau “=” xay ra, tic 1a f/(x) = kx®.
1 k
Thay tré lai vao (1), ta dudc kf HBde=-1= == —-1=>k=-17.
0

2

I
[u—y

1 1 9 1
<[ xﬁdx-f [ dx==-7
0 0 7

7 do f(1)=0 7 7
Vay f'(0)= 12" = f) = — 2" +C 27 pa) = ot

1 7
Do dé[ flx)dx = —.
0 5
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MOT SO CAU HOI PIEN KHUYET
Cau 1. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) =x2 18 ..o oot

Ciu 2. Tim f SINBEAT. e

Cau 3. Honguyén ham ctiaham s6 y = 1025 1 ...ttt

Cau 4. Honguyén ham ciaham s6 f(x) =2x+ 118 .. ... oiiiiiiiiii i

Cau 5. Tinh nguyén ham f COS A, vttt it e

Cau 6. Ho nguyén ham ctia ham s6 F(x) =42+ 32218 ..o ovreenn i
Cau 7. Ho nguyén ham ciaham s6 f(x) =sinx+118 ......ooiiiiiiiiii ...

Cau 8. Ho nguyén ham cia ham s6 f(x) =35 18 ...ttt

< 1
Cau 9. Ho nguyén ham cta ham so f(x) = i1 la o
X

Cau 10. Tinh F(ac):fﬂ2 Qe oot

Cau 11. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(x)=sin@x+1)1a ..............oooon.
62019x'

Cau 12. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x)=e2019%, ... . .. . ... . .
Cau 13. Honguyén ham cia ham s6 f(x) =e ™ +2x 18 ....ooooniiiiiii i,

Cau 14. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x)=sinx+11a.........oiiiiiiiiiiiiin i,

P 1 1
Cau 15. Ho nguyén ham ctia ham s0 f(x) =7x0+ -+ -21a .........................
x o x

1

Cau 16. Tim nguyén ham F(x) cia ham s6 f(x) = —
cos“ 2x

Cau 17. Mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = vI—2x18 ...oooiiniiii e

Cau 18. Tim nguyén ham cia hdm s6 y =102, ... ..o it

N dx L
Cau 19. f DA ..

Cau 20. Tim nguyén ham cta ham s6 y =121 . i,

Cau 21. Ho nguyén ham clia ham s6 f(x) =4x3+3x2 18 ...oooeiine i,
Cau 22. Tim nguyén ham f V2 4 L. oot e

Cau 23. Tim nguyén ham F(x) ctia ham s6 f(x) = SR
x

P 1
Cau 24. Ho nguyén ham ciaham s6 f(x)=4x— S +2%1a .........ooiiiiiiiiiiniin...
x

Cau 25. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 F(x) = 2% = SINX. «evveeerneeeeeeaeeennn..

Cau 26. Tim nguyén ham cta ham s f(x) = e3*+1.

—-2018x

Cau 27. Ho nguyén ham ctia ham sé f(x)=e la oo

Cau 28. Tim ho nguyén ham F(x) cia ham s6 f(x) =a® +x+1....oooiiiiiiinniinn...
Cau 29. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x)=4x3+20181a .........cooviiiiiiinneinn...

A Al 1 ) N P 3 4x3 .
Cau 30. Ho nguyén ham ctia ham s0 f(x)= — - % -
X
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LUYEN TAP VE NGUYEN HAM

Bai 1. Tim cac ho nguyén ham sau day:

a) f(2x 1)(x2 + 1) dx. b) ft2(t3—1)2dt. c) f(——1) (—+—)d
d) f(2cosx+sm3x)dx e) fcos?)x.cosxdx. fs1n4x sinx dx.
)f( —2%)dx. h) f(ex—Z)zdx i f(\/e_x—zx 3’6) dx.

[y (S (A

Bai 2. Tim cac ho nguyén ham sau day:

o La

)f3x+1 b) f2x —x+2 0 f4x —5x+1
x+1 2x—1
9x +13 Tx—-1
)f(Zx D312 & e f(x ez D& D f2x2+5x—3dx'

Bai 3. Tim céac ho nguyén ham sau day bang phuong phéap d6i bién sb:

2) f 128“”‘ dx (HD: dat t=1+3cosx). b) f e (HD: dat ¢ = /7).

+3cosx Vx
o) f( P17 2de (HD: dit £=2:3-1).  d) f\3/x2+1.xdx (HD: dat ¢ = V=2 +1).

3In?x—1 1
e) f Sr-l i (HD: dat t=Inx). f) f 1 4y (HD: dit £ = 2%),
x x(2x%+1)
Bai 4. Tim céc ho nguyén ham sau day bang phuong phap nguyén ham tiung phan:

a) f(2x+1)exdx. b) fxcostdx. c) f(x+1)sinxdx. d) fxlnxdx.

Bai 5. Biét ff(x)dx =2xIn(8x— 1)+ C. Tim ho nguyén ham ff(3x)dx.

Bai 6. Tim nguyén ham F(x) ca ham sb f(x) = 3sinx — 1 biét rang F(n) = 1.
x3+3x2+3x-2

Bai 7. Tim nguyén ham F(x) ctia ham sb f(x) = 5

P 113
Bai 8. Biét F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f(x) = cos®x va F(r) = 1. Tinh F (%)
A e < R N A N o N A . > ~ 1 N
Bai 9. Biet F(x) la nguyén ham ctia ham so f(x) = sin(1 — 2x) thoa man F (5) =1. Tim F(x).

Bai 10. Cho ham sb f(x) thod man f'(x) = (x + 1)e* va ff(x)dx =(ax+b)e*+C véi a,b,C la
cac hang s6. Tinh a +b.
Bai 11. Cho ham s f(x) ¢6 f'(x) = 1 — 4sin2x va £(0) = 0. Tinh (%)
Bai 12. Goi F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f(x) = ln_x Tinh F(e) - F(1).
X

Bai 13. Biét F(x) = (ax?+bx+c)e* 1a mot nguyén ham ctia ham sb f(x) = x2e*. Tinh a+2b+3c.

4x—-1 . p
Bai 14. Véi phép dat ¢ = v2x+1, ho nguyén ham f ————dx dudc doi bien tré thanh
phep & ) R NTES T haien

1 p
f (P(t) - t+_02) d¢, trong do6 P(¢) la mot da thic theo bién ¢. Tinh P(1).
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. . 1 Lol a 431
Bai 15. Tim nguyén ham F(x) cia ham so f(x) = 4x—+ biet F(0) =2.
x*+x+1
.. A s . . g 1P 1 p q
Bai 16. Nguyén ham cia ham so f(x)=|1-— —co dangF(x)— +—3+—2+ +C, trong
x x

dé C 1a hang sb thuc; m,n,p,q 1a cac hé sb hitu ty. Tinh S=m+n +p +q.

Bai 17. Cho ham sb f£(x) = 3v2+sinx. Tim ho nguyén ham f £(2x+1)dx.

Bai 18. Cho ham sb6 y = f(x) lién tuc trén khoang (0; +o0) sao cho f(1) =e, f(x)>0,Vx € R* va
f'(x)= f(x)-v3x + 1. Tinh £(0).

Bai 19. Cho F(x) = x? 12 mét nguyén ham caa f(x)e?*. Tim nguyén ham caa g(x) = f'(x)e?*.

e 1 S A A S L3 S A N A N 3 N
Bai 20. Cho F(x) = o2 la mo6t nguyén ham ctia ham so @ Tim ho nguyén ham ctia ham
x x

86 f'(x)Inx.
CAU HOI TRAC NGHIEM KHACH QUAN

£ 1
Cau 1. Ho nguyén ham ctia ham so f(x)=—+2x la
x

A. 2In|x|+x%+C. B. In|x| +2x%+C. C. In|x|+x%+C. D. In|x? +2x+C.
Cau 2. Ham s6 nao duéi day 12 mot nguyén ham cta ham sb f(x) = 2°?
2%+1
A. Fx)=x-251.  B. F(x)= 1+2 . C. Fx)=2°+1. D. F(x)=2"In2.
n
) 1
Cau 3. Ho nguyén ham ctia ham s0 f(x)=3"+ — la
x
1 3* 1 1 3* 1
A. 3*+-+C. B. +—+C. C. 3*——+C. D. -—+C.
x In3 « x In3 «
Cau 4. Tim ho nguyén ham ctia ham sb f(x) = x(x + 1).
3,2
A. x(x+1)+C. B. 2x+1+C. C. ¥*+x2+C. D. %+%+C.
Cau 5. Ham s6 nao duéi day 1a nguyén ham ctia ham s6 f(x) = el 4.
1 1
A y= Ze1_4x. B. y=-4el™*, C. y=el™, D. y= —Ze1_4x.
Cau 6. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = (x — 1)°.
1 1
A. 3(x-1D+C. B. i *+C. C. 4x-1*+C. D. i 13+C.
A 26 7 N N - N A 1
Cau 7. Ham s0 nao sau day khong phai la nguyén ham cta ham so f(x) = ot 1?
X
1
A. Flx)=In|2x+1|+1. B. F(x):iln|2x+1|+2.
1 1
C. F(x)= 5 Inl4x+2]+3. D. F(x)= Z1n(4x2 +4x+1)+3.
Cau 8. Khing dinh nao trong cac khang dinh sau day 1a sai?
1
A. flnxdx:—+C,(x>O). B. fcosxdx:sinx+C.
X
1
C. f—dlenx+C,(x>0). D. fexdx:ex+C.
x

Cau 9. Khing dinh nao sau day ding?
2x
A. f2xdx:2x-ln2+C. B. fodx:—+C

. 2x+1
C. | 2%dx =
X+
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Cau 10. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao 1a sai?

e+l 3 x+1 A8
A. fexdx: +C. B. fodx:—w. C. fexdx: +C. D. fx7dx:—+c.
e+1 3 x+1 8
Cau 11. Ham sb6 y = sin2x 12 mét nguyén ham ctia ham s6 nao?
2 2
A. y:_cosz ay B. y=-2cos2x. C. y=2cos2x. D. y:cos2 al
p 1 £ . oA
Cau 12. Ham s0 F(x) =Inx + — la nguyén ham ctia ham so nao dudi day?
x
1 1 1 1 1 1
A. y=lnx+1. B. y=-In?x- . C. y==In?x--. D.y=———.
2 x2 2 x x  x2
Cau 13. Cho biét F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f(x). Khi dé f(3f(x)+x) dx bang

x2 x2 1 x2 1 x2
A. 3F(x)+E+C. B. 3xF(x)+E+C' C. §F(x)+E+C. D. §F(3x)+§+c‘

Cau 14. Ham s6 nao sau day khéng phai 13 nguyén ham ctia ham sé y = x%?
4 4 4

_x _x _x = 32
A.y—4+3. B. y 4+1. C.y 4+2. D. y=3x".
Cau 15. Ham sb F(x)=e* 1a mot nguyén ham cta ham sb nao dudi day?
x2
A f@)=x2"-1. B. fx)= 62— C. f(x)=2xe*. D. f(x)= e,
X
Cau 16. Ham s6 nao sau day khong phai 14 nguyén ham ctia ham s6 f(x) = (x — 2)°?
_9)6 _9\6
A P =22 o B. Fw)= =2 1o,
—_9)6 _9\6
c. Feo=""2 o017, D. Fx= " 62) —2018.
Cau 17. Ham s6 nao duéi day 1a moét nguyén ham ctia ham s6 f(x) = y/x—1 trén (0;+00)?
A. F(x):gx%?—xu. B. F(x):gx/ﬁ—xm.
1 1
C. Flx)=——. D. F(x)= —— —x.
(x) N (x) N x
Cau 18. Gia s F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham sbé f(x) = e*, biét F(0) = 4. Tim F(x).
A. F(x)=e"+2. B. F(x)=¢e"+3. C. F(x)=¢€"+4. D. F(x)=e*+1.
Cau 19. Cho F(x) = cos2x — sinx + C 14 nguyén ham ctia ham s6 f(x). Tinh f(x).
A. f(m)=-3. B. f(n)=1. C. f(m)=-1. D. f(n)=0.
Cau 20. Tim ham sb f(x), biét rang f'(x) = 4/x—x va f(4) = 0.
_8xyx x40 _ 8xyx x* 88
A. f(.’JC)— 3 —23—3 B. f(JC)— 3 +E—§.
2 x 2
C. f(X)—ﬁ—E‘l‘l D. f(x)—ﬁ—l
Cau 21. Tim nguyén ham cta ham sb f(x) = et
3* 3* 3*In3 3*
A. e3ln%+c. B. m-i'c C. e3 +C. D. e3ln3+C.
Cau 22. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = cos(2x + 3).
1
A. ff(x)dx =—-sin(2x+3)+ C. B. ff(x)dx =-3 sin(2x+ 3)+ C.
C. ff(x)dx =sin(2x+3)+C. D. ff(x)dx = %sin(2x+3)+C.
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Cau 23. Bibt F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x) = sin® x-cosx va F(0) = 7. Tim F (g)

A. F(g):—n. B. F(g):—i+n. C. F(g):%+n. D. F(g):n.

Cau 24. Biét f £(2x)dx = sin®x + Inx + C, tim nguyén ham f ) dx.

A. ff(x)dx = sin? g +Inx+C. B. ff(x)dx = 2sin? g +2lnx+C.
C. ff(x)dx =2sin®x+2lnx—In2+C. D. ff(x)dx =2sin?2x +2lnx —1In2+C.
Cau 25. Ménh dé nao trong bon ménh dé sau sai?
A.fldlenx+C. B. dex:C.
x
C. fexdx:ex+C. D. fcosxdx:sinaﬁ-C.
Cau 26. Cho F(x) la nguyén ham cta f(x) = 1+ 2x + 3x? théa F(1) = 2. Tinh F(0)+F(-1).
A. -3. B. 4. C. 3. D. 4.
Cau 27. Tim ho nguyén F(x) cia ham s6 y = f(x) = sin2x + 2x.
2 2
A Fn=22,2C. B. F(x)= ——% 4 224 C.
C. F(x)=cos2x+2+C. D. F(x)=—cos2x+x2+C.
P 1
Cau 28. Ho nguyén ham ctia ham so f(x) =e** - = la
x
A. 1ez’“—1+C. B. 1e2x+1+C. C. e2x+1+C. D. ezx—1+C.
2 x 2 x x x
Cau 29. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 4% +sin%x 1a
4 1 sin® x
. ——sin2x+C. B. 4 Inx+ +C.
In4 4 ]
x sin® x 4* x 1 .
C. 4Inx - +C. D. ln4+§—zsm2x+0.
Cau 30. Cho F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f(x) trén K. Chon ménh dé sai.
/ !
A. (xff(x)dx) = f'(x). B. (f f(x)dx) = f(x).
!
C. (ff(x)dx) =F'(x). D. ff(x)dx:F(x)+C.

Cau 31. Tim nguyén ham ctia ham so6 f(x) = 32**1,
2x+1 2x+1

A. 2x+1)3% +C. B. +C. C. 3%*In3+C. D. +C.
In3 In9
Cau 32. Cho F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f(x). Ménh dé nao sau day ding?
1
A. ff(Zx)dx =2F(2x)+C. B. ff(Zx)dx = 5F(2x) +C.
1
C. ff(Zx)dx:EF(x)+C. D. ff(Zx)dx:F(x)+C.
R . s a2 (x+1)°
Cau 33. Tim ho nguyén ham F(x) caa ham so0 f(x) = 5 (x #0).
x
A. F(x):x—3ln|x|—§+i+C. B. F(x):x—31n|x|+§+i+C.
5% 5
C. Fx)=x+3In|x|-——-— +C. D. F(x)=x-3In|x|+—-—-— +C.
x  2x2 x  2x2
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Cau 34. Cho ham sé f(x) xac dinh trén R\ {kx,k € Z} théa méan f'(x) = cotx, f(%) =2 va

f (—5?”) — 1. Gi4 tri ctia bidu thitc f (%) _f (—%”) bing
A, 1+ln§. B. 3+1n1—ln@. C. 1—1n§. D. lnl—ln@.
2 2 2 2 2 2

Cau 35. Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R\ {-2;1} théa man f'(x) = ﬁ, f(=3)-f(3)=0
x2+x—

1 . N
va f(0) = 3 Gia tri ctia biéu thic f(—4)+ f(-1) - f(4) bang
A. 11n2+1. B. In80+1. C. 1lné+ln2+1. D. lln§+1.
3 3 3 5 3 5
Cau 36. Cho ham sb f(x) xac dinh trén doan [-1;2] théa man f2(x)- f'(x) = 3x2+2x—2 va
£(0) = 1. S6 nghiém ctia phuong trinh f(x) =1 trén doan [-1;2] 1a

A. 1. B. 3. C. 0. D. 2.
p C e 1-sin®x 2 . 4
Cau 37. Biet F(x) 1a mét nguyén ham cta f(x) = $ va F(%) = g C6 bao nhiéu so
Sin- x
thuc x € (0;20187) dé F(x) = 1.
A. 2018. B. 1009. C. 2017. D. 2016.
Cau 38. Biét f (sin2x — cos2x)2dx = x + %cos4x +C, v6i a, b 1a cac sb nguyén duong, % 1a

phan sb t6i gian va C € R. Gia tri ctia a + b bang
A. 5. B. 4. C. 2. D. 3.

Cau 39. Cho ham s y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén [1;2] théa man f(x) = xf’(x) — 2x5 — 3x2
va f(1)=4. Tinh f(2).
A. 5. B. 20. C. 10. D. 15.

A - A 2 +2 Z,0 ~2 v
Cau 40. Bletf ad 5 dx = +pln|2x+1|+C v6i m,n,p € Q. Tong m +n + p bang
11 @r+D 1nitx " 13 13
A ——. B. —. C. —. D. —.

2 2 2 2

Cau 41. Cho hai ham s6 F(x) = (x2 +ax+b)e ™ va f(x) = (—x2 +3x+6)e”*. Tim a va b d€ F(x)
la mot nguyén ham cta ham sb f(x).

A.a=1,6=-17. B.a=1,6="17. C.a=-1,b="1. D.a=-1,6=-T7.
2 X
Cau 42. Ho nguyén ham ctia ham so f(x) = la
Y VaZ+1
A. F(x)=2Vx2+1+C. B. F(x):v1x2+1+C.
C. Fx)=lnvVx2+1+C. D. F(x):§\/x2+1+C.
Cau 43. Cho nguyén ham
d N
ad =m(x+2018)Vx +2018+n(x+2017)Vx+2017+ C. Khi d6 4m —n bang
vVx+2018 +vx+2017
4 2 1
AL B. 2. c. 2. p. 2.
3 3 3 3
< va+1 2(vVx+1+3
Cau 44. Cho ham so f(x) lién tuc trén R va théa man fde = (x—) +C.
) Vx+1 x+5
Nguyén ham cia ham so f(2x) trén tap R* 1a
. i+C. B. x+3 +C. C. ﬂu}. D. ﬂ+0.
2(x2+4) x%+4 4(x2+1) 8(x2+1)
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LUYEN TAP VE TiCH PHAN
Bai 1. 'II‘inh cac tich phan sau day: .
/4
a) f (2x — x% + 1)dx. b) f t2(¢3 - 1)dt. c) f (2cosx + sin 3x) dx.
0% 01
d) cos4x.cosxdx. e) f sin3x.sinx dx. ) f (e®* —3%)dx.
x 0
1 . 9 h 2 4 1
-2 . . i —+ = .
g)fo(e )*dx )f ( . 1)doc i) fl (1_3x+x2)dx
Bai 2. Tinh cac tich phén sau day:
1 1, 12 2x8-x-4
2 [ 22 b [ e o [ ax
9 X— 2 2x2 +5x+3 1 x24+4x
Bai 3. T1nh cac tich phan sau day ba?g phuong phap déi bién sé:
= ,tanx -1
a) f b) + 2 dx. c) f (x+ 229 dx
12+ x3 0 cosZx
3 e
V2 dx. o) f 3lnx — 1 ) f
1 x x1lnx x4+ x

Bai 4. Tinh céc tich phan sau day bang phuong phap tich phan ting phan:
n
a) fol(Zx —1)edx. b) fog xsin2xdx. c) f:(x —Dcosxdx. d) lexln(Q—xz)dx.
Bai 5. Biét F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = sin?x va F(0)=z. Tinh F (%)
Bai 6. Cho ham sb f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén [1;2] va f(1) =3, £(2) = —1. Tinh f21 f(x)dux.

b b b
Bai 7. Biét f f(x)dx =10 va f g(x)dx =5. Tinh tich phan I :f [3f(x)—5g(x)]dx.
3 1 3 1
Bai 8. Cho f f(x)dx=9 va f f(x)dx = 3. Tinh cac tich phan f f(x)dx va f f(3x)dx.

Bai 9. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [1;6] vaf f(x)dx =3, f f(x)dx =5. Tinh

a)f 2f(x)—— dx b)f f(3x)dx c) f f(2x)dx.
3
Bai 10. Biét d+:a\/§+b\/§+cvéia,b,clécécs@hﬁutjr.TinhP:a+b+c.
1 Vxe+1-

1
Bai 11. Bit tich phan f ad Qo 2T0V3
0 V3x+1+v2x+1 9
Cx+1Inx+2

l+xlnx

véia,beZ. Tinh tong T =a +b.

N e < A 1 2 s ° A
Bai 12. Biet f dx=ae+ bln(%) trong do6 a,b € Z. Tinh ti so %
1

1
Bai 13. Cho ham sb f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [0;1] théa man f (2x - 2)f (x)dx =6
0

1
va f(0) = 6. Tinh tich phan f (o) dx.
0

4

Bai 14. Chof ;dx:aln2+bln3 v6l a,b€Z. Tinh a + 3b.
3 x2-3x+2

Bai 15. Dong dién xoay chiéu hinh sin chay qua mach dién dao déng LC li tuéng c6 phuong
trinh i = Iysin (wt + 5) Tinh tir ldc ¢ = 0, dién luong chay qua tiét dién théng cua day dan

ctia mach trong thoi gian 21 la bao nhiéu?
w
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CAU HOI TRAC NGHIEM KHACH QUAN

1
Cau 45. Tich phan f e dx biing
0

A. e-1. B. l—1. C. l
e e
1 ~
Cau 46. Tich phan f dx c6 gid tri bing
0
A. -1. B. 0. C. 1.
- e e, lx+4 N
Cau 47. Gia tri tich phan f ——dx bang
5 0 X+ 34 3
A. In—. B. 1+In—-. C. In-.
3 3 5
In2 R
Cau 48. Tich phan f ¢2* dx bing
0
A. 4. B. 2. C. 3.
2
1
Cau 49. Tinh tich phan f 8% dx.
0
7
A. I=8. B.I=—>_ C.1=—".
31n2 3ln2
2018 .
Cau 50. Tich phan f 9% dx bing
0
22018 -1 22018
A, 22018 1 B. . C. .
In2 In2
2018
Cau 51. Tinh I = f e dx.
A T=e®5_ 1"  B.I-e®9_1. C. [=e219,

2
Cau 52. Tinh tich phan f (2x +1)2018dx.
1

A. L (52019 + 1), B. L (52019 _ 1). C. 1 (552019_1).

2019 2019 4038
T
Cau 53. Tinh tich phan f ? gcosxdx.
0
1
A 1=". B.1=2__. c.1=_,
2 372 3
20171
Cau 54. Tinh tich phan I = sinx dx.
6
A I=2. B. T=-1. C.I=-2.
2
Cau 55. Tinh tich phan I = f £2017 g
22016 0 22018
A = . B. 1=2017.22016, C. 1= .
2016 2018

51
Cau 56. Tinh tich phan = [ —dx.
1 X

At=gi(om-1) Bor-g(i-g) eor-o(o-a)

20520 20\ 520 “92(522 "

35 1 :
Cau 57. Cho tich phan I = f - dx. Hay chon khang dinh dang.
0
A. 0<I<1. B. 1<I<2. C. -1<I<0.

* 4038

22018

LI = e2018

(52919 +1).

. 1 =2017.22018

. I>2.
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5
Cau 58. Tinh tich phan I = f Pe du.

0
A 125e3125' B. 6253125 — 1 C. 125e625. D. €825 _ 1
4 4 4 4
- =aln7+bIn2 (@,beQ). Khi d6 tong a + b bang
1 1
A. = B. 1. C. --. D. -1.
3 3

b b b
Cau 60. Cho f f(x)dx=-2va f gx)dx=3. Tinh I :f [2f(x) —3g(x)]dx.
A I=-13." B. I=13. C. I="5. D. I=5.

4
Cau 61. Cho ham sb f(x) c6 dao ham lién tuc trén [1;4], £(1) = 15, f(4) =8. Tinh f f'(x)dx.
1

4 4 4 4
A. f flx)dx=17. B. f f'(x)dx = 3. C. f flx)dx=23.  D. f fl(x)dx = -7.
1 1 1 1

2
Cau 62. Cho ham sb f (x) ¢6 dao ham trén [0;2] va f(0)= -1, f f'(x)dx =5. Tinh £ (2).
0
A. F(2)=2. B. f(2)=6. C. f(2)=4. D. f(2)=5.
Cau 63. Biét F(x) 1a mo6t nguyén ham ctia ham s6 f(x) =sin2x va F (%) =1. Tinh F (%)
Ty b b4 Ty 3 b4 1
3 3
Cau 64. Cho ham s6 f lién tuc trén [0;3] véi f f(x)dx=2. Tinh I :f [x —2f(x)]dx.
0 0
A.I:E. B.I:§. C. I=5. D. 1=1.
2 2
N N £ . A ~ N 1 3 1 2 . 4
Cau 65. Cho ham so0 f(x) lién tuc trén R vaff(x)dx =ga g +x+C.Tinh I = f f(x)dux.

A1=-2 B. =2 c. =21 . r=-27
6 6 6 6

) 1 2
Cau 66. Cho ham sb y = £(x) lién tuc trén R va f f)dx=2? —x+C. Tinh f £ dx.
1

2 4 2 4 2 2 2 2
A. f fx®)dx=-=. B. f fx®dx==. C. f Fx®)dx=—-=. D.ff(x2)dx=—.
1 3 1 3 1 3 1 3

Céu 67. Cho ham sb f(x) = 3sin®x— 1. Tinh tich phan I = f 2 Flx)da.
0
A. I=6. B. I=-2. C. I=0. D. I=3.

Cau 68. Chof f(x)dx =2, f f()det=9. Glatrlcuaf f(2)dz la
A. 7. B. C. 11. D. 5.

392x-3
Cau 69. ChoI:f ad dx=a+bIln6 véia,beZ. Tinh a-b.
9 X—

A. 15. B. 17. C. 7. D. 10.

4
Cau 70. Néu £ (1) =12, f'(x) lién tuc trén [1;4] va f f'(x)dx =17. Gia tri cta f (4) bang
1
A. 19. B. 5. C. 29. D. 9.
b/
Cau 71. Biét f (x—sin2x)dx = %nQ trong d6 a, b 1a cac sb thuc va % (t6i gian). Tinh a +b.
0
A. -3. B. 5. C. 3. D. 2.
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12 2
Cau 72. Cho f x+3 dx=a-In2+b (v6i a,b la cac so nguyén). Khi d6 gia tri cha a la
0 2—-x
A. -T7. B. 7. C. 5. D. -5.
b/
2 1
Cau 73. Cho tich phénf2(4x—1+cosx) dx:n(g—g)+c, (a,b,c€Q). Tinha-b+c.
0
A L B. 1. C. -2. D. 1.
2 3
2 3_3 2 2 ”
Cau 74. Chof %dx:a+bln2+cln3 v6i a,b,c € Q. Chon khéng dinh dting.
1 X
A. b<O. B. ¢>0. C. a<0O. D.a+b+c>0.
s
Cau 75. Biét ﬁ  sin2usinwdx=a+bVE, véi a,b € Q. Tinh gid tri biéu thic S = 7.
4
A. S=-4. B. S=4. C. S=5. D. S=-5.
" 41 1 . . . " 1 1
Cau 76. Chof -+ dx=aln2+b1n3, v6i a,b € Q. Hay tinh tongS— -
1 \x 2x+1 b’
A S=2. B. S-3. C.S-1. D5 2
2 2
2 n2 n
Cau 77. Chof (2x—1—sinx)dx:;—3+c,véia,b,cez. Tinh S=a+b+ec.
0
A. S=17. B. S=5. C. S=3. D. S=1.
Cau 78 Chofzﬁdx—aln2+bln5 véia,beQ Tinh S =2
) 1@+ =4) ’ S b
A. S=-12. B. S=12. C. S=11. D. S=-11
s
Cau 79. Cho j;f tan?xdx =a+bV3+c.m, véi a,b,c € Q. Tinh gia tri biéu thiic S =a+b +c.
6
1 2
A S=1. B. S= 2. C. S=-—-. D. 5=2.
3 12 12 3

1
Cau 80. Bletf (e ——) dx = 2 +—+b véi a,b € Q. Tinh gia tri biéu thiic ab.
A. ab=- BabO C. ab=1. D. ab=-

s
Cau 81. Bidt f“ cos?xdx = an+b, véi a,b € Q. Tinh gia tri bidu thitc S = a - b.
0

A s=2. B. S=_. Cc. s=2. D.S=_°1.
4 4 4 4

2
Cau 82. Bibt tich phan f (4x—1)Inxdx =aln2+b véi a,b € Z. Tinh 2a + b,
1

A. 5. B. 8. C. 10. D. 13.

. [t 1 .
Cau 83. Biet f xcos2xdx = Z(a sin2+bcos2+c¢), v6i a,b,c € Z. Khang dinh nao dung?

0
A. a+b+c=1. B. a-b+c=0. C. 2a+b+c=-1. D.a+2b+c=1.

Cau 84. Dung cong thic tich phan ting phan véi v = Inx, dv = x2dx ta dude két qua nao?
3 51 3 3 2Inx> 1 3
A. f ZInxdx = ——f x%dx. B. f Zlnxdx = ——f x?% dx.
1 31 1 2 1 34

1
3 31 3 1 3 3 31 3 1 3
C. f lenxdx:x nx +—f x2 dx. D.flenxdx:—x nx ——f x2 dx.
1 3 11 34 1 3 |1 34
. [2 b
Cau 85. Biét[ 1n(2x+1)dx:gln5+§1n3+c, v6éia,b,ceZ. Tinh T=a+2b+c.
1
A, T=12. B. T=2. C. T =10. D.T=-

22 lnx
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b b
—f e’ dx.
a a

Cau 86. Trong cac dang thic sau, dang thic nao dang?
b b b b
A. f xe* dx = xe* —f xdx. B. f xe*dx = xe*
a a a a

b b b b b b
C. f xe*dx = xe* +f xdx. D. f xe* dx = xe* +f e*dx.
1
Cau 87. Chof (x+2)e*dx=ae+b (a,b€Q). Tinh S =a? + b2
0
A. S=-1. B. S =10. C. S=5. D. S=0.
4 1
Cau 88. Cho f F(x)dx =9, tinh I = f £(3x+1) dx.
1 0
A. 1=9. B. I=3. C.I=1. D. I=27.

In2 e*dx R
=aln2+bln5 véi a,b € Z. Gia tri cia a + b bang

Ciu 89. Cho f
0 er +
A. 3. B. 1. C. o. D. 1.

2
Cau 90. Tich phan f 2 (22 + 1)218 dx biing
0

2019 _ 2019 _ 2018 _
1 B. > 1 c. > 1 D. 1.
2019 4038 4036
. ) 4 dx 2 . s .
Cau 91. Cho tich phan f ————— =a+b-In= véia,b e Z. Ménh dé nao sau day dang?
0 3+v2x+1 3
A. a-b=3. B. a-b=5. C. a+b=5. D. a+b=3.
P 4 Vox+1 .
Cau 92. Biet de =a+bln2, (a,b € Q). Pang thic nao sau day dung?
0 1+v2x+1
A. a-b=0. B. a?2-4b-1=0. C. a?-4b+1=0. D. a®2-4b=0.
Cau93. CholI=| — dx Thuc hién phép doi bién, dit ¢ = \/x, ta dudc
1
4 2
A.szedt. B.I=2f el dt. C.I:2f el dt. D.I:f el dt.
1 1 1 1
7 edx .
Cau 94. Tich phan f + = aln2-bIn5 vi a,b€ Q. Gid tri ciia 2a +b biing
9 X
3 1
A, —. B. -. C. 1. D. 2.
2 2

4
Cau 95. Khi dat u = vVx2+9 tich phan I = f xV x2+9dx tré thanh tich phan nao?
0

5 5 4 5
A. I:f u?du. B. I:f Vudu. C. I:f u?du. D. I:f udu.
3 3 0 3

19x-1

Cau 96. Biét I = f dx =qln3+b1In2, véi a,b € Z. Gia tri ciia biéu thic A =a?+52 12

A. A=1. B A =5. C. A=10. D. A=2.

.1 2+b . 2 5
Cau 97. Néuf xV 1+x2dx:a\/;+ , Vi a,b e Q thi tﬁngS=%+ab2 bang bao nhiéu ?
0

A. S=-2. B. 5=0. C.5=1. D. 5=
. 1 1 6a b2
Cau 98. Cho[ dx=a+bIn2 véi a,b € Q. Tinh gia tri biéu thic S = — - —.
0 1+vx b a
1
A s=2 B. S=-8. C.S=-1. D. 5=,
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Cau 99. Néu dx =aV3+bV?2, véi a,b € Q. Tinh gia tri biéu thic S = ab.

A S=1. B. S=_2, C. 5= D.S=".
4 3 4 3

fe vV2+Inx
1 2x

a
Cau 100. C6 bao nhiéu gid tri thuc ciia a dé 6 f (2x+5)dx = a —4.
0
A. 1. B. 0. C. 2. D. Vb sb.
b
Cau 101. Gia tri nao ctia b déf (2x—6)dx = 0?
1
A. b=0hoacb=3. B. b=0hoacb=1. C. b=5hoacb=0. D. b=1hoacb=5.

1
Cau 102. Tinh tich phan I = f «2998(1 1 ) dx.
0

1 1 1 1 1 1 1 1
I=——+—. B.I=—+—. C.I=——+—. D.I=——+—.
2018 ' 2019 2020 ' 2021 2019 ' 2020 2017 ' 2018

3
Cau 103. Cho f(x), g(x) 1a hai ham lién tuc trén [1;3] thoa man f [f(x)+3g(x)]dx =10 va
1

3 3
fl [2f(x)— g(x)]dx =6. Tinh j; [f(x)+ g(x)] dx.
8.

B. C. 6. D. 7.
Cau 104. Tt ca cac gia tri ctia tham sé m déf (2x-1)dx <612
0
A. me(0;4). B. me(-2;3). C. me(-3;2). D. me€(3;5).

2 2 2
Cau 105. Cho f [3f(x)+2g(0)]dx = 1 va f [2f () — g(x)]dx = 3. Khi d6 f £(x)dx bing
1 1 1
— B. -2 c. S p.
7 7 7 7
1
Cau 106. Cho I :f (2x - m?)dx. C6 bao nhiéu gia tri nguyén dudng ctia m dé I +3 > 0.
0
A. 4. B. 0. C. 5. D. 2.
3x2 khio<x<1

2
. Tinh tich pha f dx.
4-x khil<x<2 o MR phat 0 fodx

Cau 107. Cho ham s6 y = f(x) = {

AL B. 1. c. 2. D. 2.
2 2 2
Cau 108. Biét s 2 (Va—b) véi a,b 1a cc s6 nguyén duong. Tinh T =a+b
. ——=—(Va- a, . =a+b.
0 Vx+1+yx 3 guy &
A. T=1. B. T =10. C. T=6. D. T =8.
2 )2017
Cau 109. Tinh tich phan = [ X0 dx.
1 X
2018 _ 52018 2021 _ 62021 2018 _ 52018 2017 92018
A 2 g2 g2 p 3 2
2018 4040 4036 4034 2017
2 e £(1 N
Cau 110. Cho ham so6 y = f(x) lién tuc trén R va thoa man f fnx) dx = e. Ménh dé nao
1 X
sau day 12 ménh dé diang?
1 e e 1
A. f Fyde=1. B. f fayde=1.  C. f Fdt =e. D. f Fl)de =e.
0 1 1 0

T
dx:4vélf2f(sinx)cosxdx:2.
0

9
Cau 111. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R théa man f f(\>/_§)
1 x

3
Tinh tich phan I = f £l dx.
0
A, T1=2. B. I=6. C. I=10. D. I=4.
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Cau 112.

& Budc 1: Dat x = tant véi —g <t< g suy ra dx = (1 +tan?¢)dt.

& Buéc 2: Dé”icénleztz%;szst:O.

1+t t
& Budc 3: 1= 41 tan” ——dt f dt—t‘ _0——:——.
0o l+tan?t
Cac budce lam 6 trén, buéc nao sai?
A. Buéc 1. B. Budc 2. C. Budc 3. D. Khong buéc nao.
1 d A 2. « A A N
Cau 113. Cho tich phan I :f Y Néu d6i bibn sb x = 2sint,t € (_E;E) thi
0 V4-—x2 2°2
& & 6 dt 3
A.I:f6dt. B.I:ftht. C.I:fe—. D.I:f dt.
0 0 o t 0
PUN 4 - 2 4
Cau 114. Bibt ring I = oy e _a-4vb véia,b,ceZ*. Tinha+b+ec.
3 x+Vx
A. 39. B. 27. C. 33. D. 41.

A : o ¢ £ (Ins?)
Cau 115. Cho tich phan f f(x)dx = 1. Tinh tich phan I = f o dx
0 1

A. § B. 9. C. 1 D. 6.
2 6
Cau 116. Dai bién x = 2sint thi tich phan f b dx tré thanh
) 0 V4—x2
i n T I
A. fﬁ tdt. B. f3 tdt. C. f6dt. D. f6 —.
0 0 0 o ¢
192 1
Cau 117. Chof %dx:aln5+bln3+c. Tinh T=a+b+2c.
0 X
A. T=3. B. T=0. C. T=1. D. T=2.
Cé}Tl 118. Biét F(x) 12 mot nguyén ham cta ham s6 f(x) = sin®x-cosx va F(0) = 7. Tim
F(E)
A. F(z):—l+n. B. F(z):l+n. C. F(z):—n. D. F(z):n.
2 4 2 4 2 2
n 2lnx b
Cau 119. Cho f —-dx=—+aln2, v6i a la s6 hitu ty va b, ¢ 1a cac sb nguyén duong sao
1 x C

cho phéan so — toi gian. Tinh gia tri cta biéu thic T =2a + 3b +c.
c
A. T=4. B. T=-6. C. T=5. D. T=6.

3

Cau 120. Biétf xln(x2+16)dx:aln5+b1n2+§v6i a,b,ceZ.Tinh T=a+b+ec.
0

A. T=2. B. T=-16. C. T=-2. D. T=16.

b
Cau 121. Choa>b>-1. Tich phan I = f In(x + 1)dx bang biéu thic nio sau day?
a

b b

A. I=(x+Dln(x+1)| —a+bd. B. I=(x+1Dln(x+1)| —b+a.
1 b “ b ab x

C.I=—— D. I =xIn(x+1) +f dx.
x+1], g Ja x+1
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Cau 122. Ménh dé nao sau day 1a dung?
e e e e 1 e e
A. f xanxdx:x21n2x‘ —2[ xlnxdx. B. f xInxdx = —x2ln2x‘ —2[ xlnxdx.
1 1 1 1 2 1 1

e 1 e e e 1 e e
C. f xIn®xdx = —x21n2x‘ +2[ xInxdx. D. f xIn®xdx = —x21n2x‘ —f xInxdx.
1 2 1 1 1 2 1 J1

Cau 123. Cho ham sb f(x) théa man F(x)+x- f'(x) = 3x2 + 2x, Vx € R. Tinh f(1).
A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.

1 2
Cau 124. Cho ham sb £(x) lién tuc trén R va £(2) = 16, f £(2x)dx = 2. Tinh f - Fl(x) do.
0 0
A. 16. B. 28. C. 36. D. 30.

2
Cau 125. Biet I :f (3x% +1nx)dx =a +b1In2 véi a, b 14 cac s6 nguyén. Tinh S =a +b.

1
A. S=4. B. S =6. C. S=2. D. S =8.
2
Cau 126. Cho f xIn(x + 12V dx = %1113, (% la phan sb tdi gian va b>0). Tinh S =a-b.

0
A. 6049. B. 6053. C. 1. D. 5.

1
Cau 127. Cho I :f xe?* dx = ae? +b (a, b 12 cac s6 hitu ty). Khi d6 téng a +b 1a
0

A. 0. B. l C. 1. D. l
4 2
3 X »
Cau 128. Cho tich phan I = ———dx. Viet dang caa I khi dat t = vx + 1.
u 2 0o 1t1 p 02 T+ Vs 1 X 1 : 2g u 1 C .’XJ2
A. f (2% + 2¢)dt. B. f (2t — 2¢)dt. C. f (t2 - 2¢)dt. D. f (2t — t)dt.
1 1

. V2 3 16 f(\/‘)
Cau 129. Cho biét f xf(x®)dx =4, f f(z)dz =2, f = dt = 2. Tinh f £(x)dx.
0 2

A. 10. B. 11 C. 9. D. 1.

Cau 130. Mot chiéc xe dang chuyén dong déu véi van toc 20 m/s thi ham phanh, chay cham
dan véi van tde v(¢) = 20 — 2¢ m/s dén khi dung hin. Quiang dudng xe di dude tit lic bat dau
ham phanh dén khi ditng han 1a
A. 98 m. B. 94 m. C. 100 m. D. 96 m.
2x%+x VOix>=0

1
Cau 131. Cho ham s6 f(x) = { ‘ N .Tinh | f(x)dx.
xsinx VvOlx<O0 -

2

A.I:z+n. B. I=—+n. C.I:37r—1. D.I:g+2n.
6 3 3 5
13x +1 b
Cau 132. B1etf dx a+bln2, véi a,b € Q. Tinh gia tri biéu thIIcS—a
13 16 14
A. S=—. B. S=4. C. S=—. D. S=——.
3 3 3
3 b
Cau 133. Chof2xe3xdx:aem+b (trong do a,b,m € Q). Tinh P="2.
0 a
A. P=3. B. P=2. C. P=-2. D.P:g.

P 3 3 1
Cau 134. Biet I :f In(x?-x)dx =aln3+ b1n2—f (c+ 1) dx, v6i a,b,c € Q. Tinh gia tri
2 2 x—

biéu thiic A =a+b +ec.
A. A=6. B. A=5. C. A=-1. D. A =3.
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P4 6 2 d
Cau 135. Biet | ———dx=a+bIn3, vii a,b € Q. Tinh gia tri cha biéu thic 3a + 2b.
0 vdx+1+1 q &
A. 3a+2b=4. B. 3a+2b=10. C. 3a+2b=14. D. 3a+2b=9.
V4
A A Z ﬂ\/§ 4. N 22 v
Cau 136. Neu f 2xcosxdx = —— +bV2+¢, Vi a,b,c € Q thi téng S = a +b + ¢ bang bao
0 a
nhiéu?
A. S=1. B. S=2. C. S=-1. D. S=3.
A Z elnx b
Cau 137. Neuf —dx = a+— v6i a,b € Q thi tong S = a + b +n bang bao nhiéu?
1 X
A. S=-1. BS3 C. S=o. D. S=2.

. 2 b N
Cau 138. Néu f rInxde=aln2+ 7, v6ia,b € Q thi tich P = ab biing bao nhiéu?
1

A. P=-6. B. P=-5. C. P=9. D. P=-10.
1 _
Cau 139. Cho f de =aln5+bln3+cln2,véia,b,ceQ. Tinh S=a+b+c.
0o (x+2)(x+4)
A. S=4. B. S=6. C. S=-5. D. S=-3.
Cau 140. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f'(x) lién tuc trén [a;b]. Chon ménh dé dung.
b b
A. f fl(x)dx = £(b) - f(a). B. f fl(x)dx = f(b) + f(a).
b b
C. f f'(x)dx = f(a) - f(b). D. f fl(x)dx=-f(b) - f(a).

X

Cau 141. Biét F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb y = ¢ tren khoang (0;+o00). Tinh
x

2 3x
f —dx.

2 3x 2 3x
A. f —dx—F(6)3F(3) B. f—dx F(6)-F(3).

2 3x 2 3x
f—dx 3[F(6) - F(3)]. D. f —dx=3[FQ3)-F)].

Cau 142. Cho ham sb6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén doan [1;3] va (1) = -3, £(3) = 2. Tinh
3

tich phan I = f £2(x).f(x)dx.
1
A 1= B. I=-5. C. I=10. D. 1=
3 6
Cau 143. Cho ham sb £(x) = cos2x + cos?x. Tinh tich phan I = f 2 £ F(x) o
0

A. I:—§. B. I1=-3. C. I1=-2. D. I:—l.
2 2

/4
. s x ae o [4(l-tanx)! 1
Cau 144. Ham so nao bén dudi thoa man dang thic f ‘ (#x) dx = f fde?
0 cosZx 0

A. f@t)=¢%. B. f(t)=1¢%. C. fF=1-v>2. D. f(&)=@-1)3.

i
Cau 145. Chon cong thiic dung dung dé tinh tich phan I = f ! (x +1).sin2xdx.
0

T b/ T
+1 2x) |2 1 +1 2x) |4 41
A . I= (e +1)cos2x x)‘4 —f4—0052xdx B. I:(_m)‘4+f4—cos2xdx.
2 o Jo 2 2 o Jo 2
b4 s b4 b4
+1)cos2x) |z [41 +1)cos2x) |14 [41
C.I= —(x cos x)‘4 +f4—c052xdx. D. I:(_W)’4_I4—cos2xdx.
2 o Jo 2 2 o Jo 2
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< S ) 1 +1
Cau 146. Ap dung phép d6i bién ¢ = x%+2x+5 cho tich phan I = f T dxta dudc
0 x2+2x+5
81 1 181 11
A.I:f —dzt. B.I:f tdt. C.I=-| —dt D.I:—f tdt.
5 ¢ 0 2J)s5 t 2 Jo

1
Cau 147. V6i phép déi bién ¢ = V1 -2 tich phan f x3v/1-x2dx dudc bién d6i thanh tich
0
phan nao ?

1 1 1 1
A. f (% - tY)dt. B. f (t* - t?)dt. C. f % - t)dt. D. f (¢t —t3)dt.
0 0 0 0

/A

Cau 148. V6i phép dit ¢ = sin®x thi tich phan f ? sinxcos® x.e5"°% dx dugce bién d6i thanh
0
tich phan nao ?

1 1 1 1
A. lf (1-1t)eldt. B. 2] (1-t)eldt. C. lf (1+¢t)e'dt. D. 2[ (1-1t)e'dt.
2 Jo 0 2 Jo 0

2 x3

Cau 149. Véi phép d6i bién ¢ = V4522, tich phan f T
0 V4+x

dx dudc bién d6i thanh tich

phén nao ?

3 2 3 2 2 2 2 2
A. —f (3 - 4)dt. B. —f (t*-4ndt. C. —f (t*—4)dt. D. —f (2 —4)dt.
2J¥z 2y 3J¥a 3Jya

2. « A ~ A e V 2 1 « R e ~ ,
Cau 150. V6i phép doi bién ¢ = 2 +Inx, tich phan f %dx dudc bien doi thanh tich
1 X
phan nao ?
V3 V3 t 3 3 t
A. f Vidt. B. £dt. C. f Vtdt. D. f £dt.
V2 vz 2 2 2 2
4 3 3 3+1Inx P . 3, 9 9 2 1.V
Cau 151. Biet de =a+bln3+cln2 véi a,b,c € Q. Khi d6 a“ + b“ + ¢* bang
1 (x
3 17 17 9
A. a2+bZ+c2=§. B. a2+b2+02:3. C. a2+b2+c2:§. D. a2+b2+02:§.

2 4dx

Cau 152. Biét
1 (x+4)/x+xvVx+4
Tinh P=a+b+c+d.

=va+Vb-vc—d véia,b,c,d 1a cac sb nguyén duong.

A. 48. B. 46. C. 54. D. 52.

Cau 153. Cho ham sb f(x) xac dinh trén R\{-1;1} théa mén f'(x) = 7 1" Biét f(8)+f(-3) =
2 —

4 va f(%) +f(—%) =2. Tinh m = f(-5)+ f(0) + f(2).

A. m:5+11n2. B. m:6—11n2. C. m:5—11n2. D. m:6+lln2.

2 2 2 2

Cau 154.
Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi cta
ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén. Khi d6 gia tri cta biéu 4

4 2

thic S = f fl(x—2)dx + f f'(x+2)dx bang
0 0

A.S=-2. B.S=10. C.S=2. D. S=6.
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Cau 155. D& dam bao an toan khi luu thong trén dudng, cac xe 6 t6 khi ditng dén doé phai
cach nhau t6i thiéu 1 m. M6t 6 t6 A dang chay véi van toc 12 m/s bong gép 6 to B dang ding
den dé nén 6 t6 A ham phanh va chuyén dong cham dan déu véi van toc dude biu thi béi
cong thiic va(¢) = 12— 4¢ (don vi tinh bang m/s), thoi gian ¢ tinh bang giay. Héi rang dé 2 6
to A va B dat khoang cach an toan khi diing lai thi 6 t6 A phai ham phanh khi cach 6 t6 B
mot khoang it nhat 1 bao nhiéu mét?

A. 37. B. 17. C. 19. D. 18.
62
Cau 156. Tima+b+c biét[ L:aln2+bln3+c trong do6 a,b,c € Q.
e xIlnxln(ex)
A. a+b+c=3. B.a+b+c=-1. C.a+b+c=1. D.a+b+c=0.

1 x2f(x)
x2+1

Cau 157. Cho ham sb £(x) lién tuc trén R va f * Fltanx)dx =4 va f dx = 2. Tinh tich
0 0

1
phan I:f f(x)dx.
0

A. 6. B. 2. C. 3. D. 1.
., [1(x?+5x+6)e” : ) )
Cau 158. Biétf (x:2++_1edx:a.e—b “m2 ere vli a,b,c la cac so nguyén va e la co so
0 X e
cua logarit tu nhién. Tinh S =2a + b +c.
A. S=10. B. S=0. C. S=0. D. S=9.
L [2 x
Cau 159. Biétf — = dx=a+bV2+cV35viia,b,ceQ. TinhP=a+2b+c-T1.
1 b Sx VOl 67
A, —=. B. —. C. -2. D. —.
9 27 27
. oy 3 4 o9 2017
Cau 160. Tinh tich phan f (x°—3x*+2)" dx.
-1
A. 0. B. 2,1-1071°. C. 690952,8. D. %
11 2
Cau 161. Biét f f(x)dx=18. Tinh I = f ©(2+F3x2-1)) dx.
-1 0
A. I=5. B. I="1. C. I=8. D. 7=10.
T
z 2
Cau 162. Biét 6 ﬂdx:a+n—+@ v6éia,b,ceZ. Tinh M =a-b+c.
-5 V1+xZ+x b ¢
A. M =35. B. M =41. C. M=-317. D. M =-35.
. 2 3d
Cau 163. Bibt | ——— =qV5+bvV2+cvéia,b,ccQ. GidtrichtaP=a+b+cla
5 1 \/x2+1—17 5
A, ——. B. -. C. -. D. 2.
2 2 2

Cau 164. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R sao cho f(x) > 0, Vx € [0;2018] va f(x)-f(2018—x) =1,
2018

Vx €[0;2018]. Gia tri caa tich phan I = f dx la
0 1+ f(x)
A. 2018. B. 4016. C. 0. D. 1009.
V3 dx

Cau 165. Chof = aV3+bV2+c+In\/3v2 -3 véia,b,ce Q. Tinh a+b+c.

1 14+x+V1+x2

1 1
A.a+b+c:§. B. a+b+c=-1. C.a+b+c:—§. D.a+b+c:g.
2 1
Cau 166. Cho ham so f(x) lién tuc trén R va f(2):16,f f(x)dx =4. TinhI:f xf’ (2x) dx.
0 0

A. 12. B. 13. C. 20. D. 7.
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12 1 1 < )
Cau 167. Cho tich phan I = fl (1 +x— —)e’”x dx = % ed trong do a,b,c,d la cac so nguyén
L x
12
duong va %,2 12 céc phan s6 t6i gian. Tinh bc —ad.
1
A. 24, B. 5 C. 12. D. 1.

Cau 168. Cho ham sb f lién tuc trén Q théa man f'x)VxZ+1=2x/f(x)+1 va f(x) > -1,
£(0)=0. Tinh £ (v3).
A. 0. B. 3. C. 7. D. 9.

Cau 169. Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham f'(x) lién tuc trén doan [0;1] va théa man £(1) = 0;
1 1 9 _ 1
f [f'(x)1? dx :f (x+1)e*f(x)dx = %. Tinh f f(x)dx.
0 0 0

_ 2
A S ) c. & D. 2-ec.
2 2 4
Cau 170. Cho ham sb f(x) lién tuc trén [-1;1] va f(—x)+2018f(x) = €%, Vx € [-1;1]. Tinh tich
1
phan f f(x)dx.
-1
2 2 _ 2 _
ity B. &1 ity D. 0.
2018e e 2019e

Cau 171. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [1;2], thoéa man f(2) = 0 va cac tich
2

9, _ 5 2f2f(x) _ 5 8 f
phan: f [£(x)]° dx 12+1 : (x+1)2d 12+ln2.T1nh tich phan 13f(x)dx.3

2
A. §+2ln—. B. ln§. C. §—21n§. D. —+2In-.
4 3 2 4 2 4 2

2
Cau 172. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va fx f@)de = e 1 xto 1, Vx € R. Tinh £(4).

A. fd)=e*+4. B. f(4)=4e*. C.0 f4)=1. D. e*+8.
Cau 173. Cho ham sb f(x) c6 dao ham lién tuc trén (0; +o0o0), thod man f'(x)+(2x+4)f2(x) =0,
fx)>0Vx>0va f(2)= 1—15 Tinh S = f(1)+ f(2)+ f(3).

A s=-—. B. 5= 1. c. 5=t D.S=.
15 15 30 30
A . . . . 2 15
Cau 174. Cho ham s0 y = f(x) lién tuc trén R\ {0} va théa man 2- f(3x) + 3-f(;) = _Tx’

d 5 (1
f f(x)dx = k. Tinh I:f1 f(—) dx.
3 ;3\

45+k B. I:45_k. C. I—45+k D. I—45_2k.

A. I=- . = ) =
9 9 9 9

x2
Cau 175. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [0;+c0) va f f(@#)dt = xe*. Tinh gia tri f(4).
0

3 5 4 2
A. F(4)=3e2. B. f(4)—% C. f(4):%. D. f(4):ez.

Cau 176. Cho ham sb f(x) xac dinh va c6 dao ham trén khoang (0; +oo0) dong thoi théa man
N 1 N
dieu kién f(1)=1+e; f(x) =ex +xf'(x) Vx € (0;+00). Gia tri caa f(2) bang

A. 1+2¢/e. B. 1+ /e. C. 2+2/. D. 2+/e.
1 P
Cau 177. Tich phan I = f4 sin® =" véi a,b la so tu nhién. TinhP=2.
3*+1 a b b
A. P=2. B P=-4. C. P=4. D. P=8.
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1 oxt

3v1 b
Cau 178. Gia sﬁf +a? (b\/_— c\/_) (v6ia,b,ceN Va — 1a phan s6 tbi gian). Khi

d6 gia tri a + be bang
A. 43. B. 23. C. y=33. D. 13.

Cau 179. Yy

Cho ham s6 f lién tuc trén doan [-6;5], ¢6
d6 thi gom hai doan thang va nita dudng
tron nhu hinh vé. Tinh tich phan
5
1

=f [f (x)+2] dx.
A. 1=27+35. B. I=27+34. —6 —2 ¢ 1 2 3 5 X
C. I1=2n+33. D. I =2n+32.
Cau 180. Cho ham sb6 f(x) ¢6 cac dao ham lién tuc trén R va théa man xf’(x)—x2e* = f(x) va
£(1)=e. Tinh tich phan I = f * ) dr.
A. I=¢?—-2e. B.II:e. C. I=¢% D. I =3e?—2e.

A o - Y @+ f(=x)
C?u 181. Cho ham s0 y = f(x) lién tuc trén R va f_l T2018*+1

f £(x)dx = 2018,
A 2017. B. 2018. C. 1009. D. 0.

dx = 2018. Tinh tich phan

2 2 1
Cau 182. Cho ham so0 f(x) c6 dao ham cap hai lién tuc trén doan [1;4], f(1) = 3 ()= § va

4
thoa man 2f'(x) + xf"(x) = /x,Vx € [1;4]. Tinh I :f f(x)dzx.
1
A 1= B. -2 c. -2 p. 7=
75 25 75 25

Cau 183. Cho ham sbé y = f(x) lién tuc, c6 dao ham tren doan [0;1] va théa man dang thiic
sau f(x)+2xf (x2) +3x2f (x3) = V1 -2, Vx € [0;1]. Tlnhf f(x)dx.

T T T
A. = B. — . —. D. —.
C 36 12
\/_+e
Cau 184. Bie tf dx a+e®—e° véia, b, cla cac sb nguyén. Tinh a+b+c
A. a+b+c=-4. B. a+b+c- C. a+b+c=-3. D.a+b+c=3
s, [1(®+5x+6 e+c . . R 4
Cau 185. Blétf udx:a.e—b—lnae ¢ vei a,b,c la cac so nguyén va e la co-s0
0 x+2+e¥ 3
cua logarit tu nhién. Tinh S =2a + b +c.
A. S=10. B. S=0. C. S=0. D. S=9.
) 5 V2x—1 <
Cau 186. Biétf ad dx=a+bIn2+cln3+dIn5 véi a, b, ¢, d la cac so nguyén.
1 2x+3vV2x—-1+1

Tinh S=a+b+c+d.
A. S=-1. B. S=2. C. S=5. D. S=3.

3
Cau 187. Biéu:f LIS
2 x?2 (x—1)?

Tinh biéu thiic (a+ b2+ 302).
A. 6. B. 5. C. 8. D. 9.

dx = a+bIn2+¢In3, trong dé a, b, c 12 nhitng s6 nguyén.
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LUYEN TAP VE UNG DUNG CUA TiCH PHAN

Bai 16. Tinh dién tich hinh phéng giéi han bdi cac duong sau day:

a) y=2x3-3x2, Ox,x=0vax=2. b) y=x*-2x2-3, y=x2+1,0y vax=2.
c) y=x3-12x va y =2 d) y=x%+11x—-6 va y =622,
e) y=x%vay=4x. ) y=(e+Dxvay=(>1+e")x.
dx—-2 . . vV1+1 . .
g) y= 2x 1 va hai truc toa do. h) y= —nx, truc hoanh va x =e.
x x

Bai 17. Tinh thé tich vat thé tron xoay khi quay hinh (H) quanh Ox, biét (H) gi6i han béi

a) y=x%—-3x, truc hoanh, x =0 va x =2. b) y =cosx, truc hoanh, x =0 va x = 7.
2 . . . .

c) y= SR truc hoanh, x=0va x=1. d) y=e*yx, truc hoanh va x = 1.
—x

e) y=2x—x2vay=x. f) y=2-x®vay=1.

CAU HOI TRAC NGHIEM KHACH QUAN

Cau 188. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi db thi ham s6 y = x3, truc hoanh va hai
duong thang x =1, x = 3.

21
A. 19. B, 2186

7
CAu 189. Dién tich S cta hinh phang giéi han béi @6 thi ham sé y = 322+ 1, truc hoanh va
hai dudng thang x =0, x =2 1a

TT. C. 20. D. 18.

A. S =10. B. S=8. C. S=12. D. S=9.
Cau 190. Dién tich hinh phang giéi han béi cac duong y =x2-4x vax+y=-21a
AL B. 2. c. 1. p. 1.
5 2 2 6
Cau 191. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi cac d6 thi ham s6 y =x2-2x va y =
—x2 +x. o 10
A. 6. B. -. C. 12. D. —.
8 3

Cau 192. Tinh dién tich hinh phang gi6éi han béi cac duong y = xsin2x, y = 2x, x = g

2 2 2
A2 B. n%-7. c. -4 p. - -2
4 4 4 4 4
Cau 193. Tinh dién tich hinh phéng giéi han béi cac dudng y = xVx2 + 1; x = 1 va truc Ox.
A 2271 B, 221 c. 322 p. 5-2v2-1
3 5 6 3
. N -4
Cau 194. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi hai d6 thi y=x2-2x-2va y = ;C .
—x
A. ;—L B. g—2ln2. C. 0,28. D. 3-1n4.
Cau 195. Hinh phang giéi han béi parabol (P):x% —x —6 va truc Ox c6 dién tich bang
95 95 125 125
A, —. B. —. C. —. D. —.
6 6 6 6
Cau 196. Tinh dién tich S ctia hinh phéng giéi han béi d6 thi (C): y = x® —3x va truc Ox.
A 5=, B. 5=, c.s=2. D. 5=,
4 8 2 4
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Cau 197. Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi do thi cac ham
s6 y=x2-2x, y=0, x = -1, x =2 quanh truc Ox bang
A B. 2T c. X2, D. 2.
5 5 5 18
Cau 198. Cho hinh phang (#) giéi han béi dudng cong y = e*, Ox va cac dudng x =0, x = 1.
Khdi tron xoay tao thanh khi quay (gf) quanh truc hoanh cé thé tich V biang bao 121hiéu?
Av-2-1 Bv-rrY oyl p. vl
2 2 2 2
Cau 199. Tinh thé tich V cta khdi tron xoay dude sinh ra khi xoay hinh phang giéi han
béi cac duong y = v2x, y =0 va hai duong thang x = 1, x = 2 quanh truc Ox.
A. V =3nx. B. v=3. C. V=nm. D. v=1.

Cau 200. Tinh thé tich khéi tron xoay do hinh phang giéi han béi cac duong y = cosx, y =0,
x =0, x =7 quay xung quanh Ox.
2
A. 0. B. % C. 2r. D. 2.

Cau 201. Goi (#) 1a hinh phang giéi han bdi d6 thi ham sb y = v—e* + 4x, truc hoanh va
hai duong thang x = 1; x = 2. Thé tich ctia khdi tron xoay thu dude khi quay hinh (#) xung
quanh truc hoanh bang

2 2 2 2
A. nf (e® —4x)dx. B. f (e® —4x)dx. C. f (4x —e*)dx. D. ﬂf (4x —e*)dx.
1 1 1 1

Cau 202. Cho hinh phang (#) dudc giéi han béi cac dudng x =0,x=1,y =0 va y = v2x+ 1.
Khdi tron xoay tao thanh khi quay (#) quanh truc Ox c6 thé tich bang

1 1 1 1
A. nf V2x + 1dx. B. nf (2x +1) dx. C. nf (2x + 1) dx. D.f V2x + 1dx.
0 0 0 0

Cau 203. Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi cac duong

y=xe*, y=0, x=0,x =1 xung quanh truc Ox la
1

1 1 1
AV =f x2e®* dx. B.V :nf xe*dx. C.V :nf x?e*dx. D.V :nf x2e?* dx.
0 0 0 0

. N 2 1 5
Cau 204. Cho hinh phang (#) gi6i han béi do thi ham so y = < va cac duong thang y =0,

x =1, x = 4. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay sinh ra khi cho hinh phang (/) quay xung
quanh truc Ox.

A. 27ln2. B. 3—ﬂ 3

. C. -. D. 2In2.
4 4
Cau 205. Cho hinh phang (#) dudc giéi han béi cac duong x =0,x =7,y =0 va y = —sinx.
Khbi tron xoay tao thanh khi quay (#) xung quanh truc Ox c6 thé tich bing

b/ T T b/
A. nf |sinx| dx. B. nf sin? x dx. C. f sin® x dx. D.n f (—sinx) dx
0 0 0 0

Cau 206. Thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi d6 thi ham
s6 y =e* va cac duong thang y = 0; x = 0 va x = 1 dudc tinh béi céng thiic ndo sau day?

1 1 1 1
AV :f e2* dx. B.V :ﬂf e* dx. C.V :f e* dx. D.V :nf e2* dx.
0 0 0 0

Cau 207. Vat thé B gi6i han béi mét phéng c6 phuong trinh x = 0 va x = 2. C4t vat thé B
v6i mét phang vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 bang x, (0 < x < 2) ta dudc thiét
dién c6 dién tich bang x2(2 — x). Thé tich cua vat thé B la

2 2 4 4

A. V=—m. B. V=—. C. Vv=—. D. V=—m.
3 3 3 3
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Cau 208. Y

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. y=f&
Goi D 1a hinh phang giéi han béi d6 thi da cho va truc Ox.
Quay hinh phang D quanh truc Ox ta dudc khéi tron xoay
c6 thé tich V dudc xac dinh theo cong thic nao duéi day?

3 3
A. V=72 fl [f(x)]? dx. B. V= % fl [f(x)]? dx.

3 3
C. V= f [f ()] dx. D.V=n f [f ()] dx.
1 1

Cau 209. Cho d6 thi ham s6 y = f(x). Dién tich hinh phéng
(phan t6 dam trong hinh) 1a

4 -3 4
A. S:f f(x)dx. B. S:f f(x)dx+f f(x)dx.
-3 0 0

i 4 0 4
C. S:f f(x)dx+f f(x)dx. D. S:f f(x)dx—f f(x)dx.
-3 1 -3 0

Cau 210.

Ki hiéu S 1a dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s
y = f(x), truc hoanh, dudng thing x = a, x = b (nhu hinh bén).
Hoéi khang dinh nao duéi day 1a khang dinh ding?

c b c b
A. S= f f(x)dx—i—f f(x)dx|. B. S:f f(x)dx+f f(x)dx.
a . C b ab C
C. S:—f f(x)dx+f f(x)dx. D. S:f f(x)dx.
Cau 211.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D la y

hinh phang giéi han béi d6 thi (C): y = f(x), truc hoanh,
hai duong thang x = a,x = b (hinh bén). Gia s Sp 1a dién
tich ctia hinh phéng D. Hay chon cong thic tinh Sp.

b

0
A. Sp :—f f(x)dx—[ f(x)dx.
a 0
0 b
B. SD:f f(x)dx—f f(x)dx.
a 0
0 b
C. Sp :—f f(x)dx+f f(x)dx.
a 0

0 b
D. Sp :—f f(x)dx+f f(x)dx.
a 0

Cau 212.
Téng dién tich S =S; +Ss+S3 trong hinh vé dudc tinh
bang tich phan nao sau day?

b
A. S:f f(x)dx.

c d b

B. S:f f(x)dx—f f(x)dx+f f(x)dx.
a c d
c d b

C. S:f f(x)dx+f f(x)dx—f f(x)dx.
a c d

c d b
D. S:f f(x)dx+f f(x)dx+f f(x)dx.
a c d
Cau 213.

7 Duong Phuée Sang 36 0942.080383



GIAI TICH 12 Chuong 3. NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG
b y=f@

Cho hinh phang trong hinh bén (phan t6 dam) quay
quanh truc hoanh. Thé tich khéi tron xoay tao thanh

dudc tinh theo cong thic nao trong cac cong thic sau 2
day? ’
0] a b x
b b
A V=n f [g%(x) - f%(x)] dx. B.V=n f [f(x) - g(x)* dx.
b b
C.V=n f [f(x) - g(x)]dx. D.V=n f [£2(x) - g%(x)] dx.

Cau 214.

Trong khong gian Oxyz, cho vat thé dudc giéi

han béi hai mat phang (P), () vudng géc véi

truc Ox 1an ludt tai x =a, x = b (@ < b). Mot mét
phang (R) tuy ¥ vudng géc véi Ox tai diém c6
hoanh d6 x, (a < x < b) cit vat thé theo thiét dien
c6 dién tich 1a S(x), v6i y = S(x) 12 ham s6 lién
tuc trén [a;b]. Thé tich V cta vat thé d6 dugc
tinh theo cong thic

b b b b
A. V:f S%(x)dx. B. V:nf S2(x)dx. C. V:nf S(x)dx. D. V:f S(x)dx.

!

Q
b

Cau 215. y
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do6 thi (C) 12 dudng cong nhu
hinh bén. Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi (C), truc hoanh
va hai dudng thang x = 0, x = 2 (phan t6 den) 1a

2 1 2
A. f f(x)dx. B. —f f(x)dx+f f(x)dx.
0 0 1
1 2 2
C. f f(x)dx—f f(x)dx. D. f f(x)dx|.
0 1 0
Cau 216. y
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d6 thi (C) cat truc Ox
tai ba diém c6 hoanh d6 a, b, ¢ véi c € (a;b) nhu hinh bén. Dit
c b
m = f F)dx, n = f f(x)dx. Dién tich ciia hinh ph&ng giéi han \
a c c
béi @6 thi (C) va truc hoanh (phan té6 dam) bing bao nhiéu? a 0 \/b X
A. m+n. B. -m—n. C. m—n. D. n-m.
Cau 217.

Dién tich hinh phang (phan gach chéo) giéi han béi d6 Y
thi 3 ham sb f(x), g(x), h(x) nhu hinh bén, bing két qua
nao sau day.

A. S:f |f(x)—g(x)|dx+fb lg(x) — h(x)| dx.

b c
B.S- f [£G0) - g ()] de + f [g(0)— h(0)] da. 8)
a b

b c
C. S-= f £ (x)— g()] dx - fb Lg(x)— h(x)] da.
D. S :f [f(x)+h(x)— g(x)] dx.
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Cau 218. Xét hinh phéng (H) giéi han béi cac duong nhu hinh vé (phan gach soc).
Dién tich hinh phang (H) dudc tinh theo céng thiic Y

1 4 !
A. S :f f(x)dx+f g(x)dx. (C:y=fk)
0 1

4
B. S-= fo [f ()~ g(x)] dx.

1 4 -
C. 5= f fx)da - f gx)dx. (Co)iy=g()
0 1

4 X
D. S= fo £ (x) - g(x)| dx. 4
Cau 219.
Cho hinh phang D giéi han béi do thi ctia hai ham s6 y
y=/f(x), y = g(x) (phan t6 dam trong hinh vé). Goi S
la dién tich cta hinh phang D. Ménh dé nao dudi day V= g(x)

dang?
0
A S= f [F) - g d,

0
B. S=- f )~ f@]dx.

0
C. S :f3[f(x)+g(x)] dx.

1
D. S- f /() - g d.

Cau 220.
Dién tich hinh phang giéi han béi y = f(x) va truc hoanh
(phan gach soc) trong hinh vé c6 cong thiic 1a

1 2 1 2
A. U f(x)dx+f f(x)dx]. B. U f(x)dx—f f(x)dx
-3 1 -3 1
1 2 1 2
C. —f f(x)dx+f fx)dx. D. f f(x)dx+f f(x)dx.
-3 1 -3 1

-3 |

Cau 221.
Cho (H) 1a hinh phang gi6i han béi y = x, y =x -2 va
truc hoanh (hinh vé). Quay (H) xung quanh truc Ox.

Tinh thé tich khdi tron xoay dugc tao thanh.
A 107 B 167 C Tn 8m

3 3 3’ 3’

Cau 222. Xét vat thé (97) nam gitta hai mat phang x = -1 va x = 1. Biét réing thiét dién cta
vat thé cit béi mét phing vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (-1 <x < 1) 1a mét
hinh vuéng c6 canh 2v1—x2. Thé tich vat thé (9) bang

A 167 B 16 8

C. 7. D. -.
3 3 3

Cau 223. Tinh thé tich cta vat thé giéi han béi hai mat phang x = 0,x = 3 biét réng thiét
dién ctia vat thé bi cat béi mat phéng vudng géc véi Ox tai diém c6 hoanh d6 x(0 <x < 3) 1a
hinh chi nhét c¢6 kich thude 1a x va 2v'9 —x2.

A. 36(dvtt). B. 9 (dvtt). C. 18 (dvtt). D. 54 (dvtt).
Cau 224. Tinh thé tich V cta phan vat thé giéi han béi hai mat phang x =0 va x = 3, biét
rang thiét dién cta vat thé bi cat béi mat phang vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh
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d6 x (0 < x < 3) 12 mét hinh tron ¢6 dudng kinh bang v36 — 3x2.

81 81
A. V—T” B.V-—. C. V =81x. D. V=81,

Cau 225. Mot vat di chuyén vdi gia toc a(t) = —20(1 +2t)~2 (m/s?). Khi ¢ = 0 thi van toc cta
vat 1a 30 m/s. Tinh quang dudng vat dé di dudc sau 2 gidy dau tién.

A. 47 m. B. 48 m. C. 49 m. D. 46 m.
Cau 226. Mot vat chuyén dong cham dan déu véi gia toc a = —10 m/s?, van tbc ban dau la
vo = 120 m/s. Tinh quéng duong di chuyén cia vat tit thoi diém o = 0 dén lic dung han.

A. 1440 m. B. 1000 m. C. 680 m. D. 720 m.
Cau 227. y
Cho hinh phing (H) nhu hinh vé (phan t6 dam). x=3| /y=x.lInx
Dién tich hinh phéng (H) la
A. g1n3—§. B. 1.
5 ° 9
C. =In3-4. D. Z1n3-2.
2 2 o771 2 3 4 5 «x

Cau 228. Hinh phéng giéi han béi cic dudng x = -3,x =1,y =0,y = 22 —x ¢ dién tich dude
tinh theo cong thic

1
1 0
A. S:f (xz—x)dx. B. S:f (xz—x dx — f (x* - x)
-3 -3
0

1
0 1
C.S:f (x% - x) dx+fx —x) D.S:f |x® — x| dx.
-3 0
0

2

Cau 229. Dit S 1a dién tich ctia hinh phing gidi han bi db thi ham sé y = % dudng

thang y = x — 1 va cac dudng thang x =m, x = 2m (m > 1). Gia tri ciia m sao cho S =In3 1a

Ao m =5. B.m:4_ C.mzz. D.m:3.
Cau 230. y ,
Cho ham y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén [1;3]. Goi (H) y=["(x)

12 hinh phéng giéi han bdi d6 thi ham sbé y = f'(x) va
duong théng y = x (phan gach chéo trong hinh vé bén).
Dién tich hinh (H) béng
A. 2f2)-f()-fB)+1. B. fB)-f(1)-4.
C. 2f3)-F@)-F()+1. D. f(1)-f(3)+4.

Cau 231.
Cho (H) 1a hinh phéng giéi han béi y = /x, y =
x—2 va truc hoanh (hinh vé). Dién tich cta (H)
bang
A2 ¥ ¢l péd
3 3 3

O 2 4 X

. N P -1
Cau 232. Goi S la dién tich hinh phang gi6i han béi do thi ham so (H) :y = le va cac truc
X

toa d6. Khi d6 gia tri cia S bang
A. In2-1. B. 2In2-1. C. In2+1. D. In2+1.
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Cau 233.
Cho H 12 hinh phéng dudc t6 dam trong hinh vé va dudc giéi han
—x khi x<1

10
béi cac dudng c6 phuong trinh y = —x—x2, y = )
& €0 PATERE TN Y =73 Y {x 2 Khi x>1

Dién tich cia H bang

— B. 13, c. 1. p. 1%
2 2 6 3
Cau 234.

Cho (H) 1a hinh phang giéi han béi cac d6 thi ham s6 y = e,
y=e* va y=(1-e)x+1 (tham khao hinh vé bén). Dién tich caa
(H)1a

e+1 1 3 e—1
A. S= 2 B. S—e+§. C. S—e+§. D. S—T
O\ 1 X
y=(1l—-e)x+1
Cau 235. y
Cho (H) 1a hinh phang giéi han béi parabol y = 2x% -1 va ntia
duong tron c6 phuong trinh y = v2—x2 v6i —v2 < x < v2 (phan V2
gach chéo trong hinh vé). Dién tich ctia hinh (H) bang 7
A 371—2. B. 3n+10. C. 3n+2. D. 3n+10. /
-V2 v2 ¥
Cau 236. y
Goi tam giac cong (OAB) 1a hinh phang giéi han béi do6 thi cac
ham sb6 y =2x2, y=3—x, y=0 (hinh vé bén). Tinh dién tich S caa 3
(OAB). 8 4 5 10 A
A. S=-. B. S=-. C. S=-. D. S=—.
3 3 3 3
B
(0] 3 X

Cau 237. Dién tich hinh phéng dudc giéi han béi d6 thi ham sb y = xe®, truc hoanh, hai
duong thang x = —2;x = 3 ¢6 cong thiic tinh 1a

3 3 3 3
A. S =[ xe*dx. B. S :f |xex| dx. C. S= ‘f xe*dx|. D. S :nf xe*dx.
) -2 -2 -

2
Cau 238. Mot 6 to6 dang chay véi van téc 10 m/s thi ngudi 1ai dap phanh, ti thoi diém dé, 6
t6-chuyén dong cham dan déu véi van toc v(¢) = —-5¢ + 10 m/s. Héi tit lic dap phanh dén khi
ditng han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét?

A. 20 m. B. 2 m. C. 0,2 m. D. 10 m.

Cau 239. Mot 6-t6 dang chay thi ngudi 1ai dap phanh, tit thoi diém dé, 6-t6 chuyén dong
cham dan déu véi van toc v(t) = —10¢ + 20 (m/s), trong dé ¢ 1a khodng thoi gian tinh bang
gidy, ké tit ldc bat dau dap phanh. Héi tur lic dap phanh dén khi ding hén, 6-t6 con di
chuyén bao nhiéu mét?

A. 20 m. B. 25 m. C. 60 m. D. 15 m.

Cau 240. Mot chiéc may bay chuyén dong trén dusng bing véi van toc v(¢) = ¢2 + 10¢ (m/s)
v6i ¢ 1a thoi gian dude tinh theo don vi gidy ké tit khi may bay bat dau chuyén dong. Biét khi
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may bay dat van téc 200 (m/s) thi né roi dudng bing. Quang dudng may bay da di chuyén
trén duong bang la
4000 2500

Cau 241. Mét ngudi lai xe 6 to6 dang chay véi van toc 20 m/s thi ngudi 1lai xe phat hién
¢6 hang rao ngin dudng 6 phia truéc cach 45 m (tinh ti vi tri dau xe dén hang rao) vi
vay, ngudi lai xe dap phanh. T thoi diém d6 xe chuyén dong cham dan déu véi van toe
v(t) = =5t + 20 (m/s), trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bing gidy, ké tit lic bat dau dap
phanh. Héi tit lic dap phanh dén khi ditng han, xe 6 t6 con cach hang rao ngan cach bao
nhiéu mét (tinh ti vi tri dau xe dén hang rao)?

A. 5m. B. 6 m. C. 4m. D. 3 m.

Cau 242. Mét hoc sinh dang diéu khién xe dap dién chuyén dong thang déu véi van toc a
m/s. Khi phat hién ¢6 chudéng ngai vat phia truéc hoc sinh dé thuc hién phanh xe. Sau khi
phanh, xe chuyén déng cham dan déu véi van tbc v(¢) = a — 2t m/s. Tim gia tri 16n nhat cta
a dé quang duong xe dap dién di dudc sau khi phanh khéng vudt qua 9 m.

A. a=T. B. a=4. C. a=5. D. a=6.

Cau 243. Mot 6 t6 dang di véi van tdc 16n hon 72 km/h, phia truée 1a doan duong chi cho
phép chay véi toc do t6i da 1a 72 km/h, vi thé ngudi l14i xe dap phanh dé 6 t6 chuyén dong
cham dan déu véi van tde v(z) = 30 — 2¢ (m/s), trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy
ké tir lic bat dau dap phanh. Hoéi tu lic bat dau dap phanh dén lac dat téc d6 72 km/h, 6 to
da di chuyén quang dudng 14 bao nhiéu mét?

A. 100 m. B. 150 m. C. 175 m. D. 125 m.

Cau 244. Mot 6 t6 dang chay v6i van toc 10 m/s thi nguoi 1ai xe dap phanh, tit thoi diém
d6 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van tbc v(¢) = —5¢+ 10 (m/ s) trong dé ¢ 1a khoang thoi
gian tinh bang giay ké tit luc dap phanh. Héi tit lic dap phanh dén khi ditng han 6 t6 con
di chuyén dudc bao nhiéu mét?

A. 0.2 m. B. 2 m. C. 10 m. D. 20 m.

A A A 2 N . N A » . A N 3 N A
Cau 245. Mot vat chuyén dong véi van toc v(¢) (m/s) co gia toc la v/(¢) = v} (m/s?). Van toc

ban dau cta vat 1a 6 m/s. Tinh van tbc cia vat sau 10 gidy (1am tron két qua dén hang don
vi).
A. 11 m/s. B. 12 m/s. C. 13 m/s. D. 14 m/s.

Cau 246. Mot vat chuyén dong véi van toc v = 20 m/s thi thay ddi van téc véi gia téc dude
tinh theo thoi gian ¢ 12 a(t) = -4 + 2t m/s?. Tinh quang dudng vat di dudc dé ti thoi diém
thay d6i gia téc dén lic vat dat van toc bé nhét.

104 104
A. 3 m. B. 104 m. C. 208 m. D. —

Cau 247. Mét vat dang chuyén dong véi van téc 10 m/s thi téng toc véi gia toc a(t) = 6t +
12¢2 (m/s?). Quang duong vat di dude trong khoang thoi gian 10 giay ké tit lac bat dau téng
toc 1a

4
A. % m. B. 4300 m. C. ?3—8 m. D. 11100 m .

Cau 248. Mot xe buyt bat dau di tit mét nha cho xe buyt A véi van toc v(¢) = 10 + 3¢2 (m/s)
(khi bat dau chuyén dong tir A thi ¢ = 0) dén nha cho xe buyt B cach d6 175 m. Héi thoi gian
xe di tit A dén B 1a bao nhiéu giay?

A. 7. B. 8. C.9. D. 5.
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Cau 249. Mot 6 t6 dang chuyén dong déu véi van téc 15m/s thi phia trudc xuit hién chudéng
ngai vat nén nguoi lai xe dap phanh gip. Ké tir thoi diém d6, 6 t6 chuyén dong cham dan
déu véi gia toc —a (m/s?),(a >0). Biét 6 t6 chuyén dong dudc 20m nita thi ding han. Héi a
thudc khoang nao dudi day?
A. (3;4). B. 4;5). C. (5;6). D. (6;7).

Cau 250. D6 16n ctia van toc ctia mot vat thay d6i theo thoi gian v = f£(¢) (m/s) trong d6 £(¢)
nhan gia tri duong. Quing dusng di dudc (tinh theo don vi mét) tir thoi diém ¢ = a (s) dén
thoi diém ¢ = b (s), (0 <a < b), dugc tinh theo cong thiic

a b
A. f(b)-f(a). B. fb £(6)de. C. f £(6)de. D. f(@)-f(b).
, Vitinx
Cau 251. Dién tich hinh phéng giéi han béi cic dudng y = % y=0x=1x=ela
S =av2+b. Khi d6 tinh gia tri a® + b2?
A 2 B. &, c. 2 D. 2.
3 3 9

Cau 252. Dién tich S ctia hinh phéng giéi han béi do thi cdc ham sb y = x va y = €%, truc
tung va dubng théng x =1 dudc tinh theo cong thitc nao dudi day?
1

1
A. S= f|e —1|dx B. S= fe—x . S= f dx. D.S:f|ex—x|dx.
0 -1

Cau 253.
Dién tich ctia hinh phéng giéi han béi d6 thi ham s6 y = f(x)
va truc hoanh (phan t6 dam trong hinh vé) 1a

0 1 0

A. ff(x)dx—ff(x)dx. B. ff(x)dx+ff(x)dx.
5 0 o 0

1 0 1
C. ff(x)dx—ff(x)dx. D. [ f(x)dx|.
0 2

2

Cau 254. Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han béi cac duong y = x% va y = 2—x2. Péng
thic nao sau day dung?

1 1 1
A. S= 2f|1 x2|dx B. S= 2[(1 x)dx. C.S:2f(x2—l)dx. D.S:2f(x2—1)dx.
-1 0 -1
Cau 255.
Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] ¢6 do thi nhu y

hinh bén va c € [a;b]. Goi S 1a dién tich cta hinh phéng \
(H) gi6i han béi d6 thi ham s6 y = f(x) va cac dudng théng Y

y=0, x=a, x=b. Ménh dé nao sau day sai?

c b
A. S:ff(x)dx+ff(x)dx. B. S:ff(x)dx—ff(x)dx.

b c c
C. S:flf(x)ldx. D. S:ff(x)dx+ff(x)dx.
a a b
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Cau 256. y
Cho (H) 1a hinh phéng giéi han béi dudng cong c6 V2
phuong trinh y = /x, nta duong tron c6 phuong trinh
y=v2-x2 (v6i 0 < x < v2) va truc hoanh (phan t6 dam
trong hinh vé).

[N - 3 M X
bien tlscz?fél &) baﬁngr 2 3m+1 4m+1 V2 9 V2

A. . B. . C. . D. .
12 12 12 6

Cau 257. y
Cho d6 thi ham sb y = f(x) ¢6 d6 thi trén doan [-1;4]
4

nh hinh vé. Tinh tich phan I = f ) dx.

-1 T
A.I:g. B.I:%. C.I=5. D.I=3. o . 3 4

-1 1 M x
_1A 7777777777777 !

Cau 258. Dién tich nhoé nhéat giéi han béi (P): y =x%2+1 va dudng thang d: y =mx+2 12

A2 B. 1. c. 2. D. 2.
4 3 5

Cau 259.

Cho (H) 12 hinh phang giéi han béi parabol y = gxz va nta elip c6

1 . N N NI

phuong trinh y = 5\/ 4 —x2 (v6i —2 < x < 2) va truc hoanh (phan to

+bv3 .

an+bv3 o
C

dam trong hinh vé). Goi S 1a dién tich cta, biét S =
a,b,c,eR). TInhP=a+b+c.

A. P=9. B. P=12. C. P=15. D. P=17.
Cau 260. y
Dién tich hinh phang giéi han béi cac duong thang y =1, 3 gx)=x
b

N 2 X N a
=x va do thi hz oy=—1=t ien x>0,y<1la —
y =x va do thi ham s0 y = -~ trong mién x 20, y a 9 h(x):xZ

(phan sb t6i gian). Khi d6 b —a bang
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.

Cau 261.
Cho ham sb f(x) c6 dao ham f’(x) lién tuc trén R
va do thi cta f'(x) trén doan [—2;6] nhu hinh bén
dudi. Khang dinh nao duéi day dung?

A. f(=2)<f(-1)< f(2) < f(6).

B. f2) < f(-2)<f(-1) < f(6).

C. F(-2)<f(2) < f(-1) < f(6).

D. f6)<f@2)< f(-2) < f(-1).

Cau 262.
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Cho hinh (H) 1a hinh phang giéi han béi parabol y = ng
2
va duong elip c6 phuong trinh xz +y2 =1 (phan gach chéo

trong hinh vé). Dién tich cua (H) bang
27 ++3 2_7I T+V3 3

A. . B. C. . D. —.
6 3 4 4

Cau 263. 2 y
Cho hinh phang (H) giéi han béi cac duong y = 2,
y=0,x=0, x=4. Pudng thang y =% (0 < k < 16))
chia hinh (H) thanh hai phan c6 dién tich Si, So
(hinh Vé). Tim & dé Sl = Sz.

A. £=8. B. k=4. C. k=5. D. k=3.

)

Cau 264. Cho ham sb y = x* —4x% + m ¢6 @b thi (C,,). Gia st (C,,) cit truc hoanh tai 4 diém
phan biét sao cho hinh phang giéi han béi (C,,) v6i truc hoanh cé dién tich phan phia trén
truc hoanh bang dién tich phan phia duéi truc hoanh. Khi d6 m thudc khoang nao dudi
day?

A. me(-1;1). B. me(2;3). C. me(3;5). D. m e (5;+00).

Cau 265. Cho ham sb y =x? c¢6 d6 thi 1a (P), trén (P) c¢6 hai diém A, B véi hoanh d¢ lan luct
12 a,b. Biét rang AB = 32 va dién tich hinh phéng tao bdi (P) véi duvng théng AB bang
V6. Gia tri ctia a? + b2 12

A. 4. B. 10. C. 5. D. 8.

Cau 266.

2
Cho (H) 1 hinh phing giéi han bdi hai parabol y = % y =342,

cung tron c¢6 phuong trinh y = vV4—x2 véi (-2 < x < 2) (phan to
dam trong hinh vé). Dién tich cta (H) bang
Az B. ~

3 6
2
C.—+§+§. D.z—ﬂ—§—§.
3 9 6 3 9 6
Cau 267. y

P6 thi cia ham sb6 y = f(x) lién tuc trén
doan [-3;5] nhu hinh vé duéi day (phan

cong cta do thi 13 mot phan ctia parabol
3

y=ax?+bx+c). TinhI:ff(x)dx.

A 1=23 B. 1=
33 965
c.1=-2, D.1-2,
2 6
Cau 268.
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. 1
Cho (H) 1a hinh phang giéi han béi parabol y = Zx2+ 1

véi (0 < x < 2v/2), ntta duong tron y = V8 —x2 va truc
hoanh, truc tung (phan té6 dam trong hinh vé). Dién

tich cta (H) bang

A 3n+14- B. 27r+2- C. 3n+4. D. 3n+2.

6 3 6 3 x
Cau 269.
Mét vién gach hoa hinh vuéng canh 40 cm. Ngusi ta da dung bbén dudng
parabol c6 chung dinh tai tAm cta vién gach dé tao ra bén canh hoa (phan
t6 dam nhu hinh vé). Dién tich ctia méi canh hoa d6 bang
800 400 200
A. 200 cm?. B. 5 cm?. C. - cm?. D. - cm?.

Cau 270.

Cho ntta dudng tron dudng kinh AB =4+/5. Trén
d6 nguoi ta vé parabol ¢6 dinh trung véi tam
ctia ntia hinh tron, truc d6i xing la duong kinh
vudng géc véi AB. Parabol cat nita dudng tron tai
hai diém cach nhau 4 cm va khoang cach ti hai
diém d6 dén AB bang nhau va bang 4 cm. Sau SEE
d6 nguoi ta cat bé phan A = B

1
!
!
|
|
|
|
|
|
|
|
|
!
!
Il

hinh phéng giéi han béi dudng tron va parabol (phan gach soc trong hinh vé). Pem phan
con lai quay xung quanh truc AB. Thé tich cta khéi tron xoay thu dudc bing

A V= 115 (800v/5 — 464) cm?. B. V= g (800v/5—928) cm?.
C. V= g (800v/5 — 928) cm?. D. V= 115 (800v/5 —928) cm®.
Cau 271. y

Cho hinh phang (H) giéi han béi truc hoanh, do thi cta
mot parabol va moét dudng thang tiép xic véi parabol dé
tai diém A(2;4), (nhu hinh vé duéi day). Tinh thé tich
khéi tron xoay tao béi hinh phang (H) khi quay quanh

truc Ox.
A 32_n 16n 221 271

B. —. . . . .
15 5 3

Ne - -————————————— - - ==
&

0O 1

Cau 272. Mét 6-t6 bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van tde v1(t) = 7t (m/s). Di dude
5 (s), ngudi 14i xe phat hién chuéng ngai vat va phanh gip, 6-t6 tiép tuc chuyén dong cham
dan déu véi gia téc a = —70 (m/s?). Tinh quing duong S (m) di dudc ctia 6-t6 tit lic bat dau
chuyén banh cho dén khi ditng han.

A. S =87,50 (m). B. S =94,00 (m). C. $=95,70 (m). D. S =96,25 (m).

7 Duong Phuée Sang 45 0942.080383



GIAI TICH 12 Chuong 3. NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG

Cau 273. Mot 6 t6 dang chay véi van toc 54 km/h thi téng tbc chuyén dong nhanh dan déu
v6i gia tbc a(t) = 3t — 8 (m/s2) trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy. Quing dudng
ma 0 t6 di dudc sau 10s ké tu liuc tang toc 1la

A, 150 m. B. 250 m. C. 246 m. D. 540 m.
A . Y
Cau 274 D

C6 mot coc thiy tinh hinh tru, ban kinh trong long day
cocla 6 cm, chiéu cao trong long coc 14 10 cm dang dung
mot luong nudc. Tinh thé tich lugng nudc trong cbe,
biét khi nghiéng cbc nudc vira lic nuéc cham miéng

coc thi day muc nudc trung véi duong kinh day. \—_/ .
A. 240 cm3. B. 2407 cm?. ~— /
C. 120 cm?. D. 1207 cm?.

Cau 275. z

Cho vat thé c6 mat day 1a hinh tron c6 ban kinh bang 1 (hinh
vé). Khi cat vat thé bdi mat phéng vudéng géc véi truc Ox tai
diém c6 hoanh d6 x (-1 < x < 1) thi dudc thiét dién 14 mot tam
giac déu. Tinh thé tich V caa vat thé do.

A.V=v3. B.V=3/3 c.v:43—‘/§. D. V=

Cau 276. Dé dam bao an toan khi luu thong trén dudng, cic xe 6 t6 khi ditng dén doé phai
cach nhau t6i thiéu 1 m. Mot 6 t6 A dang chay v6i van toc 16 m/s bong gép 6 to B dang
dung den dé nén 6 t6 A ham phanh va chuyén dong cham dan déu véi van toc duge biéu thi
bang cong thic va(t) = 16 — 4t (m/s), thoi gian tinh bang gidy. Hoi rang dé hai 6 t6 A va B
dat khoang cach an toan thi khi ding lai 6 t6 A phai ham phanh cach 6 t6 B mot khoang it
nhéit 14 bao nhiéu?

A. 33 m. B. 12 m. C. 31 m. D. 32 m.

Cau 277. y
Goi (H) 1a hinh phéng giéi han béi d6 thi ham sb
y=—x2 +4x va truc hoanh. Hai duong thing y = m,

y = n chia hinh (H) thanh 3 phan cé dién tich bang y=m
nhau (ta cé thé'tham khdo hinh vé). Tinh gia tri biéu / \
thitc T=4-m)*+(4-n)®. y=n
320 75 \
A. T = T B. T = ? \
O X
c. =222 D. T =405.
15
Cau 278. y

Tinh thé tich ctia khoi tron xoay dudc tao thanh khi quay hinh

phang (H) (phan té mau den trong hinh bén) quanh truc Ox.
A 97 B. &7, c. 2. p. 27
15 5 5 15
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TRICH DAN CAU TRAC NGHIEM TRONG PE THI CUA BO

Cau 279 (Pé 101 - 2017). Tim nguyén ham cta ham sb £(x) = cos3x.

sin3x

A. fcos3xdx:3sin3x+C. B. fcos3xdx: +C.
C. fcosSxdx:—Sln3x+C. D. fcos3xdx:sin3x+C.
. 2 1
Cau 280 (Pe 102 - 2017). Tim nguyén ham ctia ham so f(x) = Y
A. f :llnl5x 2|+C. B. f :—lln(5x—2)+C.
5x 2 5x 2 2
C. f =5In|5x-2|+C. D. f =In|bx-2|+C.
5x—2 5x—-2
Cau 281 (Pé 103 - 2017). Tim nguyén ham cta ham sb f(x) = 2sinx.
A. stinxdx:2cosx+C. B. f2sinxdx:sin2x+C.
C. stinxdx:sin2x+C. D. f2sinxdx =—2cosx+C.
Cau 282 (Pé 104 - 2017). Tim nguyén ham caa ham sb £ (x) = 7.
A. f7xdx 7*1In7+C. B. f7xdx——+C
7x+l
C. f7xdx:7x+1+c. D. f7xdx: +C.
x+1
5 , . NN o 1 s £ 2
Cau 283 (Pé tham khao - 2017). Tim nguyén ham ctia ham s6 f(x) = x% + —-
X
3 9 3 1
A. f(x)dx:x———+C. B. f(x)dx:x———+C.
33 x 33 X
2 1
C. ff(x)dx:x—+—+C. D. | fwdc=>4+24+cC.
3 x 3 x
Cau 284 (Pé tham khao - 2018). Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x)=3x2+11a
3
A. 3+C. B. %+x+C. C. 6x+C. D. x3+x+C.
Cau 285 (Pé 101 - 2018). Nguyén ham cta ham sb f(x) =23 +x 1a
A. x*+x2+C. B. 3x2+1+C. C. x3+x+C. D. ix4+%x2+c.
Cau 286 (Pé 103 - 2018). Nguyén ham cta ham sb f(x) = x* +x2 1a
1 1
A. 4x3+2x+C. B. gx5+§x3+C. C. x*+x2+C. D. x°+x3+C.
Cau 287 (Pé thu nghiém - 2017). Tim nguyén ham ctia ham s6 f(x) = cos 2x.
1 1
A. ff(x)dx: gsin2x+C. B. ff(x)dx: —Esin2x+C. .
C. ff(x)dszsin2x+C. . D. ff(x)dx: —2sin2x +C.

Cau 288 (Pé thu nghiém - 2017). Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén doan [1;2], f(1) =1 va
fo=2
Tinh I :f f'(x)dx

1

A . I=1 B. I1=-1. C. I=3. D.I:%.

7 Duong Phuée Sang 47 0942.080383



GIAI TICH 12 Chuong 3. NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG

N 2 N
Cau 289 (D& tham khao - 2018). Tich phan f deg bing
0 X

1 2
A. —6 B. logi C. lné D. —.
225 3 3 15

Cau 290 (Pé 101 - 2018). Goi S 1a dién tich hinh phéng giéi han béi cac duong y = €7,
y=0, x=0, x=2. Ménh dé nao dudi day ding?

2 2 2 2
A. Szﬂf e2* dx. B. S:f e*dx. C. S:T[f e*dx. D.S:f e2* dx.
0 0 0 0
Cau 291 (Pé 102 - 2018). Goi S 1a dién tich ctia hinh phang giéi han béi cac duong y = 2°,
y=0, x=0, x=2. Ménh dé nao dudi day diung?
2 2 2 2
A. S= f 2%dx. B. S=n f 2%%dx. C. S= f 22%dx. D. S=n f 2%dx.
0 0 0 0

Cau 292 (Pé minh hoa - 2017). Viét cong thic tinh thé tich V ctia khéi tron xoay dudc
tao ra khi quay hinh thang cong, giéi han béi d6 thi ham sé y = f(x), truc Ox va hai dudng
thang x = a,x = b (a < b), xung quanh truc Ox.

b b b b
A. V:nf f2(x)dx. B. V:f f2(x)dx. C. V:nf fx)dx. D. V:nf |f ()| dax.
Cau 293 (Pé tham khao - 2018). Cho ham sbé y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D la

hinh phéng giéi han béi d6 thi ham sb6 y = f(x), truc hoanh va hai dudng thang x = a,
x=b (a <b). Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh la

b b
A. V=x f F2(x)dx. B. V=21 f F2(x)dx.

b b
C. V=n2 f F2(x)dx. D. V =72 f £ (x)dx.

Cau 294 (Pé 103 - 2018). Cho hinh phéng (H) giéi han béi cac dudng y =x2+3, y=0, x =0,
x=2. Goi V 1a thé tich ctia khdi tron xoay dudc tao thanh khi quay (H) xung quanh truc Ox.
Ménh dé nao duéi day ding?
2 2
A. V:nf (x% +3)%dx. B. V:nf (x% +3)dx.
0 0

2 2
C. V:f (x? +3)%dx. D. V:f (x? + 3)dx.
0 0

Cau 295 (Dé 104 - 2018). Cho hinh phéng (H) giéi han béi cdc dudng thing y =x2+2, y =0,
x=1, x =2. Goi V 1a thé tich cta khéi tron xoay dudc tao thanh khi quay (H) xung quanh
truc Ox. Ménh dé nao duéi day diung?

2 2

A. V:nf (x? +2)%dx. B. V:f (x? +2)%dx.
1 1
2 2

C. V:nf (x? +2)dx. D. V:f (x? +2)dx.
1 1

Cau 296 (Pé 101 - 2017). Cho ham sb f(x) théa f'(x) = 3 —5sinx va £(0) = 10. Ménh dé nao
dudi day dung?

A. f(x)=3x+5cosx+5. B. f(x)=3x+5cosx+2.

C. f(x)=3x—5cosx+2. D. f(x)=3x—-5cosx + 15.

Cau 297 (Pé 103 - 2017). Cho F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham sb £(x) = * + 2x théa man
F)= ; Tim F(x).

3 1
A. F(x):ex+x2+§. B. F(x):2ex+x2—§.

5 1
C. F(x):ex+x2+§. D. F(x):ex+x2+§.
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Cau 298 (D& 104 - 2017). Tim nguyén ham F(x) cta f(x) = sinx + cosx biét F (g) = 2.

A. F(x)=cosx—sinx + 3. B. F(x) = —cosx +sinx + 3.
C. F(x)=—-cosx+sinx—1. D. F(x)= —cosx+sinx + 1.
Cau 299 (Pé 102 - 2018). Nguyén ham ctia ham sé f(x) =xt+x 1a
1 1
A. x*+x2+C. B. 4x3+1+C. C. X®+x2+C. D. gx5+§x2+C.

Cau 300 (Pé 104 - 2018). Nguyén ham ctia ham sb f(x) =23 +x2 1a

1 1
A. *+x3+C. B. Zx4+§x3+C. C. 3x2+2x+C. D. 3 +x2+C.

Cau 301 (Pé tham khao - 2019). Ho nguyén ham ctia ham sé f(x) =e* +x 1a

A. e +x2+C. B. ex+lx2+C. C. ex+1x2+C. D. e +1+C.
2 x+1 2
Cau 302 (Pé minh hoa - 2017). Tim nguyén ham ctia ham sb f(x) = v2x— 1.
2 1
A. ff(x)dx:§(2x—1)\/2x—1+C. B. ff(x)dx:§(2x—1)\/2x—1+C.
C. ff(x)dx:—%(Zx—l)\/Zx—1+C. D. ff(x)dx:%(2x—1)\/2x—1+C.

Cau 303 (Pé tham khao - 2018). Cho ham sb f(x) xac dinh trén 2 =R\ {%} thoa man

fl(x) = L, £(0)=1va f(1) = 2. Gia tri ctaa biéu thic f(-1)+ f(3) bang

2x—1

A. 4+In15. B. 2+1In15. C. 3+In15. D. In15.
Cau 304 (Pé tham khao - 2019). Ho nguyén ham ctia ham sb £(x) = 4x(1 +1nx) 1a

A. 2x%1nx + 3x2. B. 2:2Inx +x2. C. 2¢%2Inx+3x%2+C. D. 22%Inx+x2+C.

< p 1
Cau 305 (Pe 102 - 2017). Cho F(x) la m6t nguyén ham cia ham so f(x) = 2% Pinhf=
x

F(e)-F(1). . 1

A. I=e. B. I=-. C.I:§. D. =1

e

. 2 2 2
Cau 306 (P4 102 - 2017). Cho f F)de =2, f g(x)dx=—1.TinhI = f L+ 2f (x) — 32(2)] dx.
-1 -1 -1

1 11
A1=2 B.I-_ c.r=2 D. 1=
2 2 2 2

i1 1

x+1 x+2

Cau 307 (P& 103 - 2017). Cho f
0

)dx =aln2+bIn3 v6i a,b 1a cac s6 nguyén.

Ménh dé nao duéi day ding?
A. a+b=2. B. a-2b=0. C. a+b=-2. D. a+2b=0.

Cau 308 (P4 104 - 2017). Cho f % f(x)dx=5. Tinh I = f 2 [£(x) + 2sinaldx.
0 0
T

A. 7. B. 5+§. C. 3. D. 5+7.

Cau 309 (Pé thit nghiém - 2017). Biét F(x) 1a mét nguyén ham caa ham sb f(x) = ! 1
o

thoa man F(2) = 1. Tinh F(3). ) .

A. F38)=In2-1. B. F(3)=In2+1. C. F(3)=§. D. F(S)IZ.

N 1 N
Cau 310 (D& 102 - 2018). f **1dy bing
0
A. %(e‘l—e). B. e*—e. C. %(e4+e). D. e —e.
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N 2 \
Cau 311 (P4 103 - 2018). f &1 ing
1 3x—2
A. 2In2. B. %an. C. §1n2. D. In2.
< 2 dx N
Cau 312 (D3 104 - 2018). f bing
1 2x+3
A. 2lnz. B. l1n35. C. lnz. D. llnz.
5 2 5 2 5

1

. 1 1
Cau 313 (P4 tham khao - 2019). Cho f Flx)de =2 va f g(x)dx = 5, khi d6 f [f(x)— 28(x)] dx
0 0 0

biang
A, -3. B. 12. C. -8. D. 1.
. 6 2
Cau 314 (D3 101 - 2017). Cho f f(x)dx = 12. Tinh I = f £(3x)dx.
0 0
A. T=6. B. I =36. C. I=2. D. I=4.
Céu 315 (D& minh hoa - 2017). Tinh tich phan I = f cos? x. sinxdx.
0
A. I:—ln‘*. B. I=-n% C. I=0. D. I:—l.
4 4
. 4 2
Cau 316 (D4 thit nghiém - 2017). Cho f f(x)dx = 16. Tinh tich phan I = f £(2x)dx.
0 0
A, T=32. B. I=8. C. I=16. D. I=4.

N 2 N
Cau 317 (Pé tham khao - 2017). Khi tinh tich phan I = f 2xV x2 — 1dx bang phuong phap
1
d6i bién s6 véi cach dit u =x2 -1 ta dudc két qua nao dudi day?

3 2 3 2
A.I:Zf Vadu. B.I:f Vadu. C.I:f Vadu. D.I:%f Vadu.
0 1 0 1

«~ 2 ~
Cau 318 (D3 101 - 2018). f ¢*1dy bing
1
1 1 1
A. Z(e®-e?). B. —e5—¢2. C. e5—¢2, D. =(e® +¢?).
3 3 3
< e
Cau 319 (P& minh hoa - 2017). Tinh tich phan I = f *Inxdx
1
1 _e?-2 e +1 e -1

A I=-. B. I= . C. I= . D. I=
2 2 4 4

N 7 1 N
Cau 320 (Pé tham khao - 2017). Cho ham so f(x) théa man f (x +1f'(x)dx = 10 dong
0

1
thoi 2£(1)— £(0) = 2. Tinh f Flx)dx.
0
A, I1=-12. B. I =8. C. m=1. D. I =-8.

< e 2z
Cau 321 (Pe 103 - 2018). Cho f (1+xInx)dx = ae? +be+c véi a, b, c 1a cac s6 hitu ty. Ménh
1
dé nao duéi day dung?
A.a+b=c. B. a+b=-c. C.a-b=c. D. a-b=-c.

Cau 322 (Pé minh hoa - 2017). Tinh dién tich hinh phang giéi han béi do thi ham sb
y=x%—x va do thi ham sb y = x —x2.
A 2L B. 2. C.
12 4

81

—. D. 13.
12
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Cau 323 (Pé tham khao - 2017).

Goi S 1a dién tich hinh phang (H) giéi han béi cac duong y

y = f(x), truc hoanh va 2 dudng thing x = -1, x = 2 (nhu 21
0 2

hinh v& bén). Dit a = f FGoda, b= f f(x)dx. Ménh dé nao
-1 0

sau day la dung?

A. S=b-a. B. S=b+a. -1 1
C. S=-b+a. D. S=-b-a. // 0o 1 2

Cau 324 (Pé 101 - 2017). Cho hinh J;T)héng D giéi han béi duong cong y = V2 +cosx, true
hoanh va cac dudng thang x =0, x = 3 Khbi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc
hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

A. V=n-1. B. V=(-1)x. C. V=(+1m. D. V=n+1.

Cau 325 (Pé 102 - 2017). Cho hinh phng 2 gidi han béi dudng cong y = V2 +sinx, truc
hoanh va cac dudng thang x = 0, x = 7. Khéi tron xoay tao thanh khi quay 2 quanh truc
hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

A. V=2(r+1). B. V=2r(1+1). C. V=272 D. V =2x.

Cau 326 (Pé 103 - 2017). Cho hinh phéng D giéi han béi dudng cong y = e¥, truc hoanh va
cac duong thang x =0, x = 1. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé
tich V bang bao nhiéu?
2 241 21 2-1
A v="2 By oyt p.v-"-Y
2 2 2 2

Cau 327 (Pé 104 - 2017). Cho hinh phang D giéi han béi duong cong y = Va2 +1, truc
hoanh va cac dudng thang x = 0, x = 1. Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc
hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

4 4
A.V:?”. B. V =2r. C.v=z. D. V=2.

Cau 328 (Pé tham khao - 2017). Tinh thé tich V cia phan vat thé giéi han béi hai mat
phang x = 1 va x = 3, biét réing khi cat vat thé bdi mat phang tuy ¥ vuéng géc véi truc Ox
tai diém c6 hoanh d6 x (1 < x < 3) thi dudc thiét dién 14 hinh chit nhat c6 2 canh 1a 3x va
V3x2-2.

1247 124

A. V =32+2V15. B. V= 5 C.V 3

Cau 329 (Pé 101 - 2017). Cho F(x) = x% 12 mdt nguyén ham cia ham s f(x)e?*. Tim nguyén
ham cta ham sbé f/(x)e?*.

D. V =(32+2V15)x.

A. ff’(x)e2xdx:—x2+2x+C. B. ff’(x)ezxdx:—x2+x+C.
C. ff’(x)e2xdx:x2—2x+C. D. ff’(x)ezxdx:—2x2+2x+0.
A X > . n .4 4 da 4 5 d
Cau 330 (Dé thu nghiém - 2017). Biet I :f o =aln2+bIn3+clnb, véi a,b,c la cac
3 x24x
so nguyén. Tinh S=a +b +ec.
A. S=6. B. S=2. C. S=-2. D. S=0.
2 dx

=va-Vb-cvéia,b,cla

Ciu 331 (D& tham khao - 2018). Biét I = f
1 (x+1)vx+xvx+1

cac s6 nguyén duong. Tinh P=a +b +c.
A. P=24. B. P=12. C. P=18. D. P =46.
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Cau 332 (Pé 102 - 2017). Cho F(x) = (x—1)e* 1a mot nguyén ham ctia ham sb f(x)e. Tim
nguyén ham ctia ham s6 f'(x)e?*

A ff’(x)ezxdx:(4—2x)ex+C. B. ff(x)erdx_ 5 2 re .

C. ff’(x)ezxdx:(Q—x)ex+C. D. ff(x)ezxdx:(x—Z)ex+C.
Céau 333 (Pé 103 - 2017). Cho F(x) = —% 12 mét nguyén ham cta ham sb % Tim
nguyén ham cta ham s6 f/(x)Inx.

A. ff(x)lnxdx—i 3i+5—9}5+c B. ff'(x)lnxdx:%l;%+0.

C. ff(x)lnxdx— — @+C. D. ff'(x)lnxdx:—x—3+@+0.

Cau 334 (Pé 102 - 2018). Mot chit diém A xuAt phat tit O, chuyén dong thing véi van tde

1 59
bién thién theo thoi gian béi quy luat v(z) = Rﬁ + %t (m/s), trong doé ¢ (s) 1a khoang thoi

gian tinh ti lic A bat dau chuyén dong. Tu trang thai nghi, mot chat diém B ciing xuét
phat tit O, chuyén déng thing cung huéng véi A nhung cham hon 3 gidy so véi A va c6 gia
tbc bang a (m/s?) (e 14 hing sb). Sau khi B xuét phat dude 12 giay thi dudi kip A. Van tbc
cta B tai thoi diém duéi kip A bang

A. 20 (m/s). B. 16 (m/s). C. 13 (m/s). D. 15 (m/s).
N 1 4
Céu 335 (P& tham khao - 2019). Cho f % =a+bIn2+cIn3 véi a,b,c 1a cde sb hitu
0 X

ty. Gi4 tri ctia 3a + b + ¢ bang
A. -2. B. -1. C. 2. D. 1.
1

Cau 336 (P& tham khao - 2017). Cho f —
0
Tinh S = a3+ b3,
A. S=2. B. S=-2. C. S=0. D. S=1.

]_+e 4. N . A ~ 2
1dx = a+blnT, v6i a,b la cac so huu ti.

Cau 337 (Pé tham khao - 2017). Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va thoéa man f(x)+

f(=x)=v2+2cos2x,VxeR. Tinh I = f f(x)dx.
A. IT=- B. I=0. C. I=-2. D. I =6.

Cau 338 (Dé 101 - 2018). Cho f

=aln2+bIn5+clnll véi a, b, ¢ 1a céc sb hitu ti.
16 xvx+9

Ménh dé nao dudi day ding?

A. a-b=-c. B. a+b=c. C. a+b=3c. D. a-b=-3c.
. 21 d .
Cau 339 (Pe 102 - 2018). Cho f ad = =aln3+bIn5+cln7 véi a,b,c 1la cac so htru ti.
5 XVx+
Ménh dé nao duéi day ding?
A. a+b=-2c. B. a+b=c. C. a-b=-c. D.a-b=-

Cau 340 (Pé 104 - 2017). Cho F(x) = 1 — la mot nguyén ham cta ham s0 ) . Tim nguyén
x

ham ctia ham sé f/(x)Inx.

A. ff'(x)lnxdx:—(—lnx+i)+C. B. ff'(x)lnxdlen_x_kl_,_c‘
x?  2x2 w2 x2
Inx 1 1 1

C. ff’(x)lnxdx = - (ﬂ + —) +C. D. ff’(x)lnxdx _nx 1o
x2 x2 x2 D2
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Cau 341 (Pé 104 - 2018). Cho f (2+xInx)dx =ae®+b-e+c Véi a, b, ¢ 1a cac s6 hitu ti. Ménh
1
dé nao dudi day dung?
A. a+b=-c. B. a+b=c. C.a-b=c. D. a-b=-c.
Cau 342 (Pé 101 - 2018). Cho ham sb f(x) théa man £(2) = —g va f'(x) = 2x[f(x)]? v6i moi
x €R. Gia tri ctia f(1) bang
19 2

" B. 2. c. -2 D. - 2.
36 3 36 15
Cau 343 (Pé 103 - 2018). Cho ham sb f(x) théa man £(2) = —% va f'(x) = 4x3[ f (x)]? v6i moi
x €R. Gia tri ctia f(1) bang
41

L B. . c. -2 D. -
400 10 400 40

Cau 344 (Pé thi nghiém - 2017). y
Cho hinh thang cong (H) giéi han béi cac duong y=¢*, y=0,x=0,
x =In4. Pudng thing x = (0 < £ <1n4) chia (H) thanh hai phan ¢6
dién tich 1a S; va S nhu hinh vé bén. Tim % dé S1=28,.

A. k:§1n4. B. E=In2.

C. kzlng. D. £ =1n3.

(0] k In4

Cau 345 (Pé tham khao - 2018). y
Cho (H) 1a hinh phang giéi han béi parabol y = v/3x2, cung tron
¢6 phuong trinh y = V4 —x2 (v6i 0 < x <2 ) va truc hoanh (phan
t6 dam trong hinh vé). Dién tich cta (H) bang

A Y3 B, V3

12 6
C. 4n+2\/§—3. D. 5\/5—271' X

6, 3
Cau 346 (Dé 102 - 2018).

Cho hai ham s6 f(x) = ax® +bx2 +cx—2 va g(x) = dx? + ex + 2
(a,b,c,d,e €R). Biét rang d6 thi cia ham sb y = f(x) va y = g(x)
cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an lugt 1a —2; —1; 1 (tham khao
hinh vé). Hinh phang giéi han béi hai do thi da cho c¢6 dién tich
bang
A 2T B. 2 c. 2. D. oL,
6 2

Cau 347 (Dé 103 - 2018).
Cho hai ham s6 f(x) = ax®+bx? +cx—1 va g(x) = dx® + ex +

1 < A ™ PN . > N A S
5 (a,b,c,d,e € R). Biet rang do thi caa ham so y = f(x) va

y = g(x) cat nhau tai ba diém c6 hoanh d6 lan lugt —3;-1;2
(tham khao hinh vé). Hinh phang giéi han béi hai do thi da
cho c6 dién tich bang

A 253 125 253 125

. — B. —. C. —. D. —.
12 12 48 48
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Cau 348 (Pé tham khao - 2019). y
Dién tich phan hinh phéng gach chéo trong hinh vé bén o v= P, s |
dudc tinh theo cong thic nao dudi day? ¢ /
A. f2(2x2—2x—4)dx. B. fZ(—2x+2)dx. 22 /
o) ) ) x
C. f (2x —2)dx. D. f (—2x% + 2x + 4) dx.
- - y=-x%+3

Cau 349 (Pé minh hoa - 2017). Ki hiéu (H) 1a hinh phang giéi han béi do thi ham sb
y=2(x—1)e*, truc tung va truc hoanh. Tinh thé tich V ctia khdi tron xoay thu dude khi quay
hinh (H) xung quanh truc Ox.

A. V=4-2e. B. V =(4-2e). C. V=e?-5. D. V =(e?-5)n.
Cau 350 (Pé 101 - 2017). v
Mot vat chuyén dong trong 3 giv véi van téc v (km/h) phu thudc thoi \
gian ¢ (h) ¢6 do thi cia van téc nhu hinh bén. Trong khoang thdi gian ,

1 gio ké tur khi bat dau chuyén dong, d6 thi d6 1a moét phan ctia dudng
parabol c¢6 dinh I(2;9) va truc déi xing song song véi truc tung, khoang
thoi gian con lai d6 thi 12 mét doan thing song song véi truc hoanh.
Tinh quang dudng s ma vat di chuyén dudc trong 3 gis d6 (két qua lam 4
tron dén hang phan tram).

A. s=23,25 km. B. s=21,58 km.

C. s=15,50 km. D. s=13,83 km.

w

ol 1 2 3¢

Cau 351 (Pé 103 - 2018). Mot chit diém A xuAt phat tit O, chuyén dong thdng véi van tde
% A N o - 1 13 ) Ay 1 ,
bién thién theo thdi gian béi quy luat v(¢) = th + %t (m/s), trong do ¢ (gidy) la khoang

thoi gian tinh tit lic A bat dau chuyén dong. Tu trang thai nghi, mét chat diém B cing
xuat phat tit O, chuyén dong thang cung huéng véi A nhung cham hon 10 gidy so véi A va
6 gia toc bang a (m/s2) (e 1a hang s6). Sau khi B xuét phat dudc 15 gidy thi dudi kip A. Van
tbc ctia B tai thoi diém duéi kip A bang

A. 15 (m/s). B. 9 (m/s). C. 42 (m/s). D. 25 (m/s).

Cau 352 (Pé 104 - 2018). Mot chat diém A xuAt phat tit O, chuyén dong thing véi van tde

4 ‘A N o . 1 58 ., . N .
bien thién theo thoi gian béi quy luat v(z) = Eoﬁ + Et (m/s), trong do ¢ (giay) la khoang

thoi gian tinh tit lic A bat dau chuyén dong. Tu trang thai nghi, mét chat diém B ciing
xuat phat tit O, chuyén dong thang cung huéng véi A nhung cham hon 3 gidy so véi A va ¢
gia toc bang a (m/s2) (@ 1a hing s6). Sau khi B xuét phat duge 15 gidy thi dudi kip A. Van
toc ctia B tai thoi diém duéi kip A bang
A. 25 (m/s). B. 36 (m/s). C. 30 (m/s). D. 21 (m/s).
N P 1
Cau 353 (Pé 102 - 2018). Cho ham s6 f(x) théa man f(2) = -3 va fl(x) = x[f(x)]® v6i moi
x € R. Gi4 tri cia f(1) béng
11 7

A, ——. B. —g. C. —g. D. —-.
6 3 9 6

Cau 354 (Pé tham khao - 2018). Cho ham sb f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [0;1]
1 1 1 1 R

théa man f(1)=0, f [f’(x)]zdx =7va f 2 f(x)dx = 3 Tich phan f f(x)dx bang
0 0 0
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A. B. 1. C. Z. D. 4.

[S1EEEN

CAu 355 (Pé 104 - 2018). Cho ham sb f (x) thoa man f(2) = —% va f'(x) = 3 [f (x)]? v6i moi

x €R. Gia tri cua f (1) béng
4 71 79 4
5

A, ——. B. ——. C. —. D. ——.
35 20 20

Cau 356 (Pé 101 - 2017).
Cho ham sb y = f(x). D6 thi cia ham sb y = f'(x) nhu hinh
bén. Pat A(x) = 2f(x) — x2. Ménh dé nao dudi day ding?
A. h(4)=h(-2)> h(2).
B. h(4)=h(-2) < h(2).

C. h(2)>h(4)>h(-2).
D. n(2) > h(-2) > h(4).

Cau 357 (Pé 102 - 2017).
Cho ham sb y = f(x). Do thi ciia ham s6 y = f'(x) nhu hinh bén.
Pat g(x) = 2f(x) — (x + 1)2. Ménh dé nao duéi day ding?

A. g(-3)>g(3)>g(1).

B. g(1)>g(-3)>g(3).

C. g(3)>g(-3)>g(1).

D. g(1)> g(3)> g(-3).

Cau 358 (Pé 103 - 2017).
Cho ham sb y = f(x). DPd6 thi ham s6 y = f(x)
nhu hinh bén. Pat g(x) = 2f(x) + x2. Ménh dé nao dudi day ding?
A. g3)<g(-3)<g(D).
g(1) < g(3) < g(-3).
g(1) < g(-3) < g(3).
. 8(=3)<g(3) < g(D).

S 0w

Cau 359 (Pé 104 - 2017).
Cho ham s6 y = f(x). D6 thi cia ham sb y = f/(x) nhu hinh bén. P&t
g(x) = 2f (x) + (x + 1)2. Ménh dé nao duéi day ding?

A. g(1)<g(3)<g(-3).

B. g(1) < g(-3) < g(3).

C. g(3)=g(-3)< g(1).

D. g(3)=g(-3)>g(1).

Cau 360 (Dé 101 - 2018).
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p 1
Cho ham s60 f(x) = ax® + bx® + cx — B va g(x) = dx® + ex +
1(a, b, c,d, e € R). Biét rang do thi ctia ham s6 y = f(x) va y = g(x)
cat nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an lugt 12 —3; —1; 1 (tham khao
hinh vé&). Hinh phéang giéi han béi hai d6 thi da cho c6 dién tich

bang

A. g B. 8. C. 4. D. 5.

Cau 361 (Dé 104 - 2018).
Cho hai ham sb f(x)=ax®+bx®+cx+ ?_L va g(x) = dx? +ex—§

(a;b,c,d,e € R). Biét rang do thi cia ham sé y=f(x) va y = g (x)
cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an lugt 1a —-2; 1; 3 (tham
khao hinh vé). Hinh phang giéi han béi hai d6 thi da cho c¢6

dién tich bang
253
A 22 B. 22
14285 22543
C. —. D. —.
48 24

Cau 362 (Pé tham khao - 2019).
Mot bién quang cdo c6 dang hinh elip véi bon dinh
Ay,A9,B1,Bs nhu hinh vé bén. Biét chi phi dé son phan

t6 dam 1a va phan con lai. Héi sb tién d€ son theo cach
trén gan nhat véi sb tién nao dudi day, biét A;As =8m,
BiB; = 6m va ti giac MNPQ la hinh chi nhat co

M@ =3m?
A. 7.322.000 dong. B. 7.213.000 dong.
C. 5.526.000 dong. D. 5.782.000 dong.

Cau 363 (Pé thi nghiém - 2017).
Ong An ¢6 mét manh vuon hinh Elip ¢6 d6 dai truc lén
bang 16m va d6 dai truc bé bangl0m. Ong mudn trong

hoa trén mot dai dat rong 8m va nhan truc bé caa elip
lam truc déi xing (nhu hinh vé). Biét kinh phi dé trong
hoa 1& 100.000 dong/1m?2. Héi 6ng An can bao nhiéu tién
dé trong hoa trén dai dat dé? (S6 tién duge lam tron dén
hang nghin).

A. 7.862.000 dong.  B. 7.653.000 dong.  C. 7.128.000 dong.

Cau 364 (Pé 102 - 2017).
Mot vat chuyén dong trong 3 gio dau véi van toc v(km/h) phu thudc
thoi gian t(h) c6 do thi 13 mét phan ctia dudng parabol c6 dinh I(2;9)
va truc d6i xiing song song véi truc tung nhu hinh bén. Tinh quing
dudng s ma vat di chuyén dudc trong 3 gis dé.

A. s=24,25km. B. s=26,75km.

C. s=24,75km. D. s=25,25km.

D. 7.826.000 dong.

v I

v

o 2 3t
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Cau 365 (Pé 103 - 2017). v 7
Mot vat chuyén déng trong 4 gio véi van toéc v (km/h) phu thudc
thoi gian ¢ (h) c¢6 do thi ctia van téc nhu hinh bén. Trong khoang thoi
gian 3 gio ké tut khi bat dau chuyén dong, do thi d6 12 mét phan cta
duong parabol ¢6 dinh I(2;9) véi truc dbi xing song song véi truc tung,
khoang thoi gian con lai db thi 1a mét doan théng song song véi truc
hoanh. Tinh quang dudng s ma vat di chuyén dudc trong 4 gis dé.

O 1t

A. s=26,5 km. B. s=28,5 km.
C. s=27 km. D. s=24 km.
Cau 366 (Pé 104 - 2017). 0 2 3 4t
Moét ngudi chay trong thdi gian 1 gid, van toc v (km/h) phu thudc thoi gian ; I
X BN A X 2 N 4o . 1 N A - I !
t(h) c¢6 do thi la moét phan caa duong parabol véi di 1 (5;8) va truc doi xing |
song song véi truc tung nhu hinh bén. Tinh quang s dutng ngusi dé chay
dudc trong khoang thoi gian 45 phit, ké tit khi bat dau chay. ‘
A. s=4,0 km. B. s=2,3 km. |
C. s=4,5km. D. s=5,3 km. |
1
2

Cau 367 (Pé minh hoa - 2017). Mot 6 t6 dang chay véi van téc 10m/s thi nguvi lai dap
phanh; tit thoi diém dé, 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(¢) = —5¢ + 10(m/s),
trong d6 ¢ 12 khoang thoi gian tinh bang giay, ké tit luc bat dau dap phanh. Héi tit lac dap
phanh dén khi dung han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét?

A. 0,2m. B. 2m. C. 10m. D. 20m.
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BANG CONG THUC LUONG GIAC

1. Cong thire co ban

™ sin?a +cos?a =1. & tana— sina'
9 cosa
4 =1+tan“a.
cos®a ™ cota= c?sa.
) sina
& - =1+cot’a @ tanacota =1.
sin®a

2. Cong thuc cong

W sin(a +b)=sinacosb +cosasinbd.

W tan(a +d)=

 cos(a +b)=cosacosb Fsinasinb.

3. Cong thuc nhan doi

tana +tanb

1¥tanatand’

& cos2a =cos?a —sin?a. W sin2a =2sinacosa. & sin%q = 12ttan62x ‘
+tan“a
cos2a =2cos?a—1. 0 . 9
tana —tan“«a
—1_9«in2 ™ tan2a = ———. ™ cos2a=———.
cos2a=1-2sin“«a. 1—tana l+tana
4. Cong thuc ha bac
1+ cos2a 1-cos2a 1—-cos2a
™ cos?2q=—""T""" ™ sinq=—""— ™ tan2q=—""7,
2 2 1+cos2a
5. Cong thuc nhan ba
& sin3a =3sina—4sin®a. ™ cos3a =4cos®a—3cosa. & tan3q— 3tana —tan® @
~ . . A e 4 R < , 1-2tan?a
6. Cong thuc bién do6i tong thanh tich
. . o a+ a-b .
™ sina +sinb =2sin cos — ™ sina +cosa = \/Qsm(a_,_z)_
a+b a-b
W sina —sinb =2cos sin 7
2 ™ sina —cosa = v2sin (a —).
a+b a-b 4
W cosa +cosb =2cos cos — .
a+b  a-b W cosa +sina = 2c0s(a —).
(@ cosa—cosb =-2sin sin 5 4
) T
& tang+tanb = s1n(aib)' W™ cosa —sina = \/_cos(a+z).
cosa.cosb

7. Céng thic bién déi tich thanh téong

1 1
™ cosacosb = E[cos(a —b)+cos(a +b)]. ™ sinacosb = i[sin(a +b) +sin(a — b)].

1 1
™ sinasind = é[cos(a —b)—cos(a +b)]. ™ cosasinb = é[sin(a +b) —sin(a — b)].

8. Cong thic bo sung

1 3
™ sin*a+costa=1- Esin2 2a. & sin®a+cosfa=1- Zsin2 2a.

™ (sina +cosa)? =1 +sin2a. ™ (sina —cosa)?=1-sin2a.
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