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.5@’0 PHEP DEM
N

1. KIEN THU'C CAN NHG

Quy tic dém co ban

1. Quy tac cong: Mot cong viec duge hoan thanh bdi mot trong hai hanh dong. Néu hanh dong nay
c6 m cach thic hién, hanh dong kia c6 n cach thiyc hién khong triing v6i bat ki cach nao ciia hanh
dong thit nhat thi cong viec d6 c6 m + n cach thuyc hien.

Néu A va B la cac tap hop hitu han khong giao nhau thi: n(AU B) = n(A) + n(B).

2. Quy tac nhan: Mot cong viéc duge hoanh thanh béi hai hanh dong lien tiép. Néu c¢6 m cach thuc
hién hanh dong thit nhat va tng véi moi cach d6 c6 n cach thye hién hanh dong thit hai thi c6 m.n
cach hoan thanh cong viéc.

Dang toan tim s6 cac sb tao thanh: Goi s6 can tim c6 dang: abc- - -, tuy theo yéu cau bai toan:
Néu s6 1 thi s6 tan ciing 1a s6 18.
Néu s6 chén thi s6 tan cung 1a s6 chn.

2. Bai tip mau

[
Tu mot nhém hoc sinh 6 nam va 8 nit, ¢6 bao nhiéu cach chon ra mét hoc sinh?

(A) 14, 48, (C)s6. D)s.
| ~

1. DANG TOAN: Day la dang todn quy tdc dém, cu thé 1a quy tic cong.
2. HUONG GIAL

B1: S6 cach chon 1 hoc sinh nit tit 8 hoc sinh nit ¢6 8 cach.

B2: S6 cach chon 1 hoc sinh nam tit 6 hoc sinh nam c6 6 cach.

B3: S6 cach chon ra mot hoc sinh 14 8 + 6 = 14.

BAI GIAI

L

3. Bai tap tuong tu va phat trién

¢S Cau 1. Trong mot hop chita sau qua cau trang duge danh s6 tit 1 dén 6 va ba qua cau den
duge danh s6 tit 7 dén 9. C6 bao nhiéu cach chon mot trong cic qua cau ay?

A1, ®) 3. ©s. D@9

® Loi gidi.
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A

¢S Cau 2. Lop 12A ¢6 43 hoc sinh, 16p 12B ¢6 30 hoc sinh. Chon ngau nhién 1 hoc sinh tir 16p
12A va 12B. Ho6i ¢6 bao nhiéu cach

(A) 43. 30. (©)73. (D) 1290.

&> CaAu 3. T cac chit s6 1,2,3,4 c¢6 thé lap duge bao nhiéu s6 tu nhién gom 1 chit s6?

A)s. ®s. ©1 D4

® Loi gidi.

&

i thanh tai, miét mai tat gioi.

¢S Cau 4. Ban mudén mua mot cay bt muc va mot cay but chi. Cac cay but muc c6 8 mau khéc
nhau, cac cay but chi ciing c6 8 mau khac nhau. Nhu vay ban c6 bao nhiéu cach

(A) 16. ® 2. (©)64. D) 3.

zo ..................................................................................................
C ~ N 2 P

«@-f ¢ Caub. Ban can mua mot cay but dé viet bai. Bat muyc ¢6 8 loai khac nhau, but chi ¢6 8 loai
:>; khac nhau. Nhu vay ban ¢6 bao nhiéu cach

3] A B 2. (©)64. D) 3.

¢S Cau 6. Tu thanh phd A ¢6 10 con duong dén thanh phd B, tit thanh phd B ¢6 7 con duong
dén thanh phé C. Tt A dén C phai qua B, héi c6 bao nhiéu cach di tit A dén C?

(A) 10. 7. ©17. (D) 0.

® Li gidi.
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A

¢S Cau 7. T thanh phd A ¢6 10 con duong di dén thanh phd B, tit thanh phd A ¢6 9 con dudng
di dén thanh phd C, tur thanh ph6é B dén thanh phd D c6 6 con duong, tit thanh phd C dén thanh
phd D ¢6 11 con dudng va khong c6 con duong nao noéi B véi C. Hoi ¢6 bao nhiéu cach di tit thanh

phé A dén thanh pho D.
159. (©)162. (D) 176.

(A) 156.
® Loi gidi.

&> Cdu 8. Trong mot giai dau béng da c6 20 doi tham gia v6i thé thiic thi dau vong tron. Ct
hai doi thi giap nhau ding mot lan. Héi c6 tat ca bao nhiéu tran dau xay ra?

(A) 120. (B) 39. (D) 190.

¢S Cau 9. Mot ngudi vao clita hang an, ngusi d6 chon thic don gom 1 mén an trong 5 moén, 1
loai qua trong 5 loai, 1 loai nuéc udng trong 3 loai. Héi c¢6 bao nhiéu cach lap thuce don?

(A)73. 75. (C) 8s. (D) 95.

 Loi gidi.
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AV
¢ Cau 10. Cho hai tap hgp A = {a,b,c,d}; B = {e, f, g}. Két qua ctia n(AU B) la

A7, ® 5. (©)s. D)o.

® Li gidi.

A7 ®s. ©s. Do.

¢S Cau 12. C6 bao nhiéu hinh vuong trong hinh dudi day?

lem

lcm

- . . . )
=l | &S Cau 13. T cac chit s6 1,2, 3,4,5,6 ¢6 the 1lap duge bao nhiéu s6 tir nhién bé hon 1007

(A) 42. 54. (©)62. (D) 36.

® Loi gidi.

> Cau 14. Trong mit phang toa do Ozy, & goc phan tu thit nhét ta lay 2 diém phan biét; cit
thé & cac goc phan tu thit hai, thit ba, th tu lan lugt 1ay 3,4,5 diém phan biét (cac diém khong
nam trén cac truc toa do). Trong 14 diém do ta liy 2 diem bat ky va ndi ching lai, hdi c6 bao
nhiéu doan théng cit hai truc toa do, biét doan thing ndéi 2 diém bét ki khong qua O.
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y J/ /4
42. (©)29. (D) 23. J

> Cau 15. Cho tap hgp s6 A = {0,1,2,3,4,5,6}. Hdi c¢6 thé lap thanh bao nhiéu s6 c6 4 chit O
s6 khéac nhau va chia hét cho 3.

(A)114. (B) 144. (C) 146. (D) 148. 5

® Loi gidi. —

&> Cau 16. Tt cac chit s6 1,2,3,4 ¢6 thé lap dude bao nhiéu s6 tu nhién c¢6 3 chit s6 khac
nhau?

(A) 24. ® 9. (©)64. D) 4.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 17. Tucac chits6 1,2,3,4,5,6, 7 lap dude bao nhiéu s6 tu nhién gom 4 chit s6 khac nhau

va la sb chia hét cho 57
(A) 180.

(B) 120.

(C) 360. (D) 216.

¢S Cau 18. Tu cac s6 1,2,3,4,5,6,7 lap dude bao nhiéu s6 ty nhién 1& gdm 4 chit s6 khac

nhau.

(A) 180. 480.

(C) 360. (D) 120.

o Li gidi.

> Cdu 19. Cho tap hop A = {0,1,2,3,4,5,6}. Tit tap A c6 thé lap duge bao nhiéu s6 tit nhien

gom 5 chit s6 chia hét cho 5.

(A) 660. 420.

(C)679. (D) 523.

o Li gidi.
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A

trong d6 c6 it nhat hai chit s6 97
(A) 102010 _ 16151 - 92008,
(©) 102010 — 16148 - 928,

¢S Cau 20. Hoi ¢6 tat cad bao nhiéu s tir nhién chia hét cho 9 ma mdi s6 gom 2011 chit s6 va

102010 _ 16153 - 92008,
(D) 10210 — 16161 - 92008,
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5@'9 CAP SO CONG — CAP SO NHAN
_

1. KIEN THU'C CAN NHG

1. CAP SO CONG

Dinh nghia: Néu (u,,) 1a cap s cong véi cong sai d, ta c6: Uy = U, +d véi n € N*.

S6 hang tong quat:

Dinh 1y 1: Néu cap s6 cong (u,) c6 s6 hang dau u; va cong sai d thi s6 hang tdng quat u,, duge xac
dinh béi cong thic: u,, = uy + (n — 1)d véi n > 2.

Tinh chét:

Dinh 1y 2: Trong mot cap s6 cong, mdi s6 hang (trit s6 hang dau va cudi) déu la trung binh cong ctia

Up_1 + U .

hai s6 diing ké vé6i n6, nghia 1a uy, = 5

«O Téng n s6 hang diu tién clia mot cap sd cong:
6) Dinh 1y 3: Cho cap sb cong (u,). Dat S, = uy + up + - - - + u,. Khi do:
-
\9 S — n(u12+ Up)
'g g _ 2wt (n—1)d)
" 2

£

4

e

L
c

0

r—

2. CAP SO NHAN

Dinh nghia: Néu (u,,) 1a cap s6 nhan véi cong boi q, ta ¢6: upy1 = uy, - ¢ v6i n € N*.

S6 hang téng quat:

Dinh Iy 1: Néu cap s6 nhan (u,) c¢6 s6 hang dau u; va cong boi ¢ thi s6 hang tong quét u, duge xac
dinh béi cong thiic: u, = uy - ¢" ! v6in > 2.

Tinh chét:

Dinh ly 2: Trong mot cap s6 nhan, binh phuong ctia mdi s6 hang (trit s6 hang dau va cudi) deu la

,6 tich ctia hai s6 hang diing ké v6i n6, nghia 1a u2 = uj_y - upyy v6i k > 2.

Luyén m

Tong n s6 hang dau tién ctia mot cap s6 nhan:
Dinh 1y 3: Cho cap s6 nhan (u,) v6i cong boi g # 1. Dat S, = ug + ug + - - - + u,. Khi do:
1 _ n
g —m =)
l—q

CAP SO NHAN LUI VO HAN

Cép s6 nhan Iui vo han la cap s6 nhan vo han ¢6 cong boi ¢ sao cho |g| < 1.

Cong thiic tinh téng ctia cip s6 nhan 1t vo han:

Cho (uy,) 1 cap s6 nhan lui vo han c6 cong boi ¢. Khi d6 tong ctia cap s6 nhan lui vo han duge tinh
theo cong thiic

S=u+us+---+u,+---=

2. Bai tip mau

[Dﬁ] MINH HOA BDG 2019-2020]Cho cap s6 nhan (u,,) véi u; = 2 va uy = 6. Cong boi ciia cap
s6 nhan da cho bing

(A) 3. (B) —4. (©)4. @%.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl
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A

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang todn tim cac yéu t6 clia cAp s6 cong va cAp s6 nhan.
2. HUONG GIAT:

B1: Dya vao dinh nghia cap s6 nhan dé tim cong boi.

BAI GIAI

3. Bai tap tuong tu va phat trién

¢S Cau 1. Cho cap s6 cong (uy,) véi ug = 2 va uy = 6. Cong sai cia cap s6 cong da cho bang

@A) —4. ®) 4. —2. D)2

¢S Cau 2. Day s6 nao sau day 1a cap s6 cong?

(A)1;2;3;4;5. 1;2;4;8; 16. (©)1;3;9;27;81. (D) 1;-2;4; —8; 16.

® Loi gidi.

9 Cau 3. Cho cap sb cong (uy,) véi u; = 2 va cong sai d = 1. Khi d6 uz bang

A)s. ®) 1. ©)4. D2

 Loi gidi.

¢S Cau 4. Cho cap s6 cong (uy,) véi ujp = 25 va cong sai d = 3. Khi d6 u; bang

@U1:2. U1:3. ©U1:—3 @U1:—2

 Loi gidi.

¢S Cau 5. Cho cap s6 cong (uy,,) véi uy = 5 va cong sai d = 3. Khi d6 ug; bing

(A) 242. 239. (C)245. (D) 248.

 Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




J 2. CAP 3O CONG - CAP sO NHAN K&t néi tri thac véi cudc séng

A

¢S Cau 6. Cho cap s6 cong (u,,) v6i s6 hang dau u; = 1 va cong sai d = 3. Hoi s6 34 1a s6 hang
thit may?

(A)12. 9. ©11. (D) 10.

® Li gidi.

> Cau 7. Cho cap s6 cong (u,) véi u; = —21 va cong sai d = 3. Tong 16 s6 hang dau tien ciia
cap s6 cong bang

(A) Sy = 24. Sy = —24. (C) Sy6 = 26. (D) Sy = —25.

® Loi gidi.

@
£ ¢S Cau 8. Cho cap s6 cong (uy,): 2,a,6,b. Khi d6 tich a.b bang
O

: (A) 22. 40. ©12. (D) 32.
i
£ Loi gidi.
c ®loig
L L E
L
= E
0
| $Cdau9. Cho cap s6 cong (u,) v6i ug = Hug va uyz = 2ug + 5. Khi d6 s6 hang dau u; va cong
«@-| sai d bang
:>; @u1:3,d:5. u1:4,d=5. ©u1:3,d=4. @u1=4,d=3.
—
® Loi gidi.
4 N
4> Cdu 10. Cho cap sb cong (u,,) v6i Sy = 77 va S1p = 192. V6i S, 1a tong n s6 dau tien clia no.
Khi do
s6 hang tong quét u, ciia cap sb6 cong do la
@un=5+4n. un=2—|—3n. @un=4+5n. @un=3+2n.
\ V

® Li gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]
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A

¢S Cau 11. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = —2 va cong boi ¢ = 3. Khi d6 uy bang

@’LL2=1. U2:—6.

(Cuy =6. (D) uy = —18.

® Loi gidi.

clia cap sO nhan bang

27 16
2 ® -1

16

. . . N 2
¢S Cau 12. Cho cap s6 nhan (u,) véi s6 hang dau u; = —3 va cong boi ¢ = 3 S6 hang thit nam

27 16
16 27

D6 C6 Con Buong

¢S Cau 13. Cho cap s6 nhan (u,) véi ug = 1; ¢ = 3. Tim u,?

@U1=%- u1=9. ©u1:27. @u1:2—17 ‘_E

O

® Loi gidi -

‘O

O

.................................................................................................. 5
O

4 | h m
¢S Cau 14. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = —giur = —32. Cong boi ciia cap sd6 nhan da cho 8
béang b

1
(A)g==+2. q:ié.

@q:il.

&> Cdu 15. Mot cap s6 nhan c6 s6 hang dau u; = 3, cong boi ¢ = 2. Tong 8 s6 hang dau tien

2 S A ~ N
cua cap sO nhan bang

(A) S5 = 381. Ss = 189.

(C) S = 765.

(D) S5 = 1533.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688

D Loi gidi.




J 2. CAPsO CONG - CAP s& NHAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 16. Day sb6 nao sau day khong phai 1a cap s6 nhan?

(A)1;2;3;4;5. 1;2;4;8; 16. (©)1;3;9;27;81. (D) 1;-2;4; —8; 16.

® Li gidi.

<0 > Cau 17. Cho cap s6 nhan (u,) véi s6 hang dau u; = 1 va cong boi ¢ = 2. Hoi s6 1024 1a s6
hang thit may?

(A)11. ® 9. (©)s. (D) 10.

N . 1 1 1 .
¢S Cdau 18. TGngv@hanS:1+§+§—|—~~+—+~- bang

A 2. B 2" —1. z(n@l. D) 4.

® Loi gidi.

mai thanh tai, miét mai tat g

&> Cau 19. Viét them mot s6 vao gitta hai s6 5 va 20 dé duge mot cap so6 nhan. S6 dé 1a

(A) £9. +10. (C)+13. (D) +14.

® Loi gidi.

4> Cdu 20. Day s6 (uy) c6 cong thitc s6 hang tdng quat ndo dudi day 14 mot cap s6 nhan

@un:3”2. un:3n+1. @un:?)". @un:l.

n

D Loi giéi.
I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl
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J 3. SUDUNG CAC CONG THUC LIEN QUAN DEN HINH NON Két néi tri thire véi cude séng

AL

s/ DUNG CAC CONG THUC LIEN QUAN PEN
Bat g HINH NON

1. KIEN THU'C CAN NHG

‘0
(0))
ke
5
g
o

E Cong thitc tinh dién tich xung quanh cta hinh nén: S;, = 7rl.
__~ Cong thiic tinh dien tich toan phan ctia hinh nén: S = S,y + Sgay = 70l + 702 = 70 (L4 7)..

. P 1
'-F—J Coéng thic tinh thé tich ctia khoi non: V,,,, = §7r7“2h.
'E Ap dung Pitago va cac he thic luong gidc trong tam gidc vuong SOA: [2 = A2 + TQ;COSA/SB =
h _
'_g T;SinASO = %;tanASO = %
- a b c

= Dinh 1§ ham s6 sin trong tam giac: 2R. (R: ban kinh dudng tron ngoai tiép

! smA  sinB _ sinC
& ctia tam giac).
c Dinh 1y Talet trong tam giac:

<;¥MN//BC,MGAB,N6AC: MN _AM_ AN

BC  AB AC

=) Se gAL K
— 2. Bai tap mau

Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 do dai duong sinh [ va ban kinh 7 bang

@ 4mrl. 27rl. @ mrl. @ %777“1.

( & Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day 1a dang toan nhic lai cong thitc tinh dién tich xung quanh ctia
hinh nén c6 doé dai dudng sinh [ va ban kinh 7.
2. HUONG GIAI: Ap dung cong thic tinh dién tich xung quanh ctia hinh noén.

BAI GIAI
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A

3. Bai tap twong tu va phat trién

¢S Cau 1. Dien tich xung quanh ciia hinh nén c¢6 do dai duong sinh [ = 5 cm va ban kinh r = 3
cm bang

(A) 87 (cm?). 15 (cm?). @ 47 (cm?). (D) 157 (cm?).

® Loi gidi.

¢S Cau 2. Mot hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 407 cm? va ban kinh ddy » = 5 cm thi
c6 do dai duong sinh bang

@ 8 (cm). 8 (cm). @47r (cm). @ 4 (cm).

 Loi gidi.

¢S Cau 3. Mot hinh noén c6 dién tich xung quanh bang 60 cm? va do dai duong sinh [ = 5 cm thi
c6 ban kinh ddy gan nhét v6i s6 ndo sau day:

(A)4 (cm). 3,7 (cm). (€)3,9 (cm). (D) 3,8 (cm).

® Loi giai E
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. >

‘O

O

¢S Cau 4. Mot khoéi non tron xoay ¢6 do dai duong sinh [ = 5 cm va ban kinh day » = 4 cm. =
Tinh thé tich V ciia khéi nén. ‘g
(A) 207 cm®. 100 cm®. (C) 16w em?®. (D) 907 cm®. -
()

® Loi gidi. 2

¢S Cau 5. Mot khdi nén tron xoay c¢6 do dai duong sinh [ = 8 cm v chiéu cao h = 6 cm. Tinh
thé tich V ctia khéi non.
(A)V =567 cm®. V = 487 cm®. (©)V = 64 cm®. (D) V = 90 cm®.

 Loi gidi.
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J 3. SUDUNG CAC CONG THUC LIEN QUAN DEN HINH NON

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

&> CaAu 6. Mot khéi non tron xoay cé thé tich V bing 507 va chiéu cao h = 6. Tinh dién tich

toan phan ctia hinh nén.
5m(v/61 +5). (©) n(v/61 + 25). (D) w(v/61 +5).

(A) 5w (/61 — 5).

> Cau 7. Mot khdi nén tron xoay cé thé tich V bang 100mem® va ban kinh day r = 5¢m. Tinh
dién tich xung quanh ctia hinh nén.
@ 647 (cm?).

(A) 1447 (cm?). 907 (cm?). (D) 657 (cm?).
® Loi gidi.

tich ctia khoi non 1a

@Gx/ﬁw 25\/ﬁﬂ_

3

> CdAu 8. Cho khéi nén c6 do dai dudng sinh bing 6 va dién tich xung quanh bang 307. Thé

44/11 5v/11
© 5 (D) 2.

® Loi gidi.

&> CAu 9. Mot khdi non tron xoay co thé tich V bing 12rcm?® va dién tich xung quanh bing

15mecm?. Biét ban kinh day 13 mot sd nguyén. Tinh dién tich day noén.

(A) 107 (cm?). 97 (cm?).

@ 457 (cm?). (D) 25 (cm?).

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4

noén nay.
(A) ma?. 7ra2\/§.

4

¢S Cau 10. Cho tam gidc AOB vuong tai O, OAB = 30° va c6 canh AB = a. Quay tam giac
AOB xung quanh canh OA ta dugec mot hinh nén tron xoay. Tinh dién tich toan phan ctia hinh

N

@3%@2 7T_a2
4 4

 Loi gidi.

¢S Cau 11. Cho tam giac AOB vuong tai O, OA = 4a, OB = 3a. Quay tam giac AOB xung
quanh canh AB ta dudc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich ctia khoi tron xoay nay.

(A) 9,6mad. 10ma3.

(C)8 4ma?. (D) 4mad.

 Loi gidi.

c6 dien tich xung quanh bing
mR? (3 +2v/3)
@ qu = 2 .

_7rR2\/§(\/§+1)
©5 - TESLY)

.

¢S Cau 12. Cho tam gidc ABC noi tiép trong duong tron tam O, ban kinh R c6 BAC = 75°,
ACB =60°. Ké BH L AC. Quay AABC quanh AC' thi ABHC tao thanh hinh nén tron xoay

TR2(3 + v/3)

B) Sy = —F—

4
@ Dap an khéc.
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J 3. SUDUNG CAC CONG THUC LIEN QUAN DEN HINH NON

Két néi tri thirc véi cude séng

mal

A

P
O
;6 ..................................................................................................
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
L
c
0O ,
_E ¢S Cau 13. Cat khoéi non bdi mot mét phang qua truc tao thanh mot tam gidac ABC déu c6 canh
5 bing a. Biét B, C thuoc dusng tron day. Thé tich ciia khéi nén la
! 2v/3mra3 admV/3 3aT
2| ®ens S oA ¥

9 24 8
5 Loi qidi
«@- ® Loi giai.
>
T
]

4 N\
> Cau 14. Cho khéi nén c6 dinh S, cit khéi nén béi mot mat phang qua dinh ctia khéi nén tao
thanh thiét dién 1a tam gidc SAB. Biét khoang cach tit tam ctia duong tron day dén thiét dien
bing 2, AB = 12, ban kinh duong tron day bang 10. Chiéu cao h ctia khoi nén 1

1 2v/1 44/1
@ &5 2V15 © L5 ® VT
15 15 15
\ N V

o Li gidi.
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A

¢S Cau 15. Cho hinh nén ¢6 dinh O, tam day 1a H, ban kinh day 1a a, goc tao bdi mot duong

sinh OM va day 1a 60°. Tim két luan sai:

(A) ¢ = 2a. Syq = 2ma®.

3
@Stp=47ra2. @V: 7Tal3\/§.

quanh ctia hinh nén do 1a
@ a3 a2

2

¢S Cau 16. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a; Mot hinh nén c¢6 dinh 1a
tam ctia hinh vuong ABCD va c¢6 duong tron diy ngoai tiép hinh vuong ABCD. Dién tich xung

© 7ra2\/§'

® Loi gidi.

Con budng

Noi Pau C
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J 3. SUDUNG CAC CONG THUC LIEN QUAN DEN HINH NON

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 17. Cho hinh chép tam giac deu S.ABC' c6 canh day 1a a, canh bén 1a 2a. Mot hinh nén

~0

o)) @R:a\@.

av/33
B h= 5

c6 dinh S va day 1a duong tron ngoai tiecp AABC. Tim két luan dang:

7'('(1,2 7ra3

c
@D 7 N\
:>:~ $>C@u 18.
1 | Cho hinh nén c6 day 1a duong tron c6 ban kinh bang

10. Mat phing vuong géc v6i truc cit hinh noén theo

giao tuyén la mot dudng tron nhu hinh vé. Thé tich

ctia khéi nén c6 chiéu cao bang 6 bang

200
(A)s2r. (B 2. Tﬁ. (D) 96
\ V_

o Li gidi.
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A

$>Cau 19.
Cho hinh tron c6 ban kinh 13 6. Cat bo
hinh tron gitta 2 ban kinh OA, OB, roi
ghép 2 ban kinh dé lai sao cho thanh
mot hinh nén (nhu hinh vé). Thé tich
khéi nén tuong tng doé 1a

9rv/15

@ 817‘(’\/7. .

8
@ Dap an khac.

@ 817?\/7'

4

uuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuu c
O
.................................................................................................. >
‘O

4 N
<> Cdau 20. O
Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a h. Mot khoi nén ‘g
c6 dinh 1a tam ctia day vaday 1a mot thiét dién song Q
song v6i day ctia hinh nén da cho. Chiéu cao z cla —
khoi nén nay 1a bao nhiéu dé thé tich ciia né 16n nhat, (0]
biét 0 < ghh? ) <

h hv/3
\ N V.
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AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /4
5@'0 XET SU DON PIEU DUA VAO BANG BIEN THIEN
—_ >

°
1. KIEN THU'C CAN NHO
—Néu f'(z) > 0,Vz € K (dau " =" x4y ra tai mot s6 hitu han diém hodc vo6 han diém i rac trén
K) thi ham s6 dong bién trén khoang K.
—Néu f/(z) <0,Vx € K (dau " =" x4y ra tai mot s6 hitu han diém hodc vo han diém i rac trén

K) thi ham s6 nghich bién trén khoang K.
2. BAI TAP MAU

(DE MINH HOA BDG 2019-2020)Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thien nhu sau:

T | —o0 —1 0 1 +o0
Y + o0 - 0 + 0 -

NN

am s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

@ 1;+00). B) (~1;0). ©)(-1;1). D) (0;1).
!

1. DANG TOAN: Day la dang toan xét sy don dieu ctia ham s6 khi biét bang bién
thién.

2. HUGNG GIAI: Dya vao dinh 1y vé sy don dieu.

—Néu f'(x) > 0,Vz € K thi ham s6 dong bién trén khoang K.

—Néu f'(z) < 0,Vz € K thi ham s6 nghich bién trén khodng K.

BAI GIAI

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4

¢S Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu hinh duéi day. Ménh dé nao sau day la

dang?
T |—00 % 3 +00
Y + |+ -
+00 4
v AN
—00 —00 —00
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J 4. XET SU DON DIEU DUA VAO BANG BIEN THIEN

Két néi tri thirc véi cude séng

&

Luyén mai thanh tai, miét mai tat

" N ; 1
@ Ham so0 da cho dong bién trén cac khoang (—oo; ——) va (3;400).

A

2

p N p 1
Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—5; -|—oo>.

@Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (3; +00).
@ Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; 3).

® Li gidi.

gioi.

¢S Cau 2. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R\ {—1}, lien tuc trén mdi khoang xac dinh va
c6 bang bién thién nhu hinh sau. Ménh dé nao dudi day dang?

—1 1
Y - - 0
—+00 400 400

AN N

—00 2

T | —00 —+00

_|_

@ Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; —1).
Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0; +00).
@Ham s6 dong bién trén khoang (—1;+00).
(D) Ham s6 ddng bién trén khoéng (—oo; 1).

z |-o0 —2 0 +00
y' ‘ -0 + 0 -
Ham s6 y = f(z) dong bién treén khodng nao dudi day?
(=2;0) (=3;1). © (0;+00). ® (~e0;-2)
\ N V
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y £ £

4 N

¢S Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T |—o0 —]. 0 1 400
y + + 0 - -
+00 0 +00
v RN AN
1 —00 —00 1
Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao dudi day?
(B) (=0030). (~1;1). © (-1;0). © (1;+00).
. V.
® Loi giai

¢S Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc tréen R v ¢6 bang bién thién nhu sau

T |—o0 -3 —2 +o00

Y + 0 + 0 -
5
7 / \
—0o0 —00

Trong cac ménh dé sau, c6 bao nhiéu ménh dé sai?

i) Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—oo; —5) va (—3; —2). >
ii) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; 5). O
iii) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—2; +00). O

iv) Ham s6 da cho dong bién trén khoéng (—oo; —2).

@A) 1. ®) 2. (©)s. D) 4. o

® Loi gidi.

- . = 2 X
> Cau 6. Cho ham s6 y = x——l—l Ménh de nao dué6i day dang?
7
(A)Ham s6 nghich bién tren khoang (—oo; —1).
Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —1).
@ Ham s6 nghich bién trén khoéng (—oo; +00).
@ Ham s6 nghich bién trén khoang (—1; 400).

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

thanh tai, m

o~

uyén mdai

L

A

$>Cau 7. Cho ham s6 y = —2® + 322 + 1. Khang dinh nao sau day la ding?

@ Ham s6 dong bién trén khoang (0;2).
@ Ham s6 dong bién trén khoang (2; 400).

Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;0).
@ Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

® Li gidi.

&> CAu 8. Cho ham s6 y = z* — 222 + 4. Trong cac phat bicu sau, dau la phat biéu sai?
(A)Ham sb ddng bién tren khoang (—1;0) va (1;+00).
Ham s6 nghich bién trén (—oo; —1) va [0; 1].
@Ham s6 dong bién tren [—1;0] va [1;+00).
@ Ham s6 nghich bién trén (—oo; —1) U (0;1).

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

$Cau 9. Ham s6 y =

(A) (—00;0).

2
3z2 +1

(—00; +00).

nghich bién trén khoang nao dudi day?

(©) (0; +00).

> Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f/(z) = 222 + 4 — cosx, Vo € R. Ménh dé nao
dudi day dung?
Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;0).
Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +00).
@ Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).
(D) Ham s6 dong bién tren khoang (—oo; 400).

¢S Cau 11. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham 1a f'(z) =

bién trén khodng nao duéi day?

(A) (2;+00). (=2;0).

(x —2)(x +5)(x + 1). Him s6 f(x) dong

(©(0;1). D) (-6; -1).

¢S Cau 12. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham 1a f'(x) = 2*(x — 1)*(z + 2). Khoang nghich bién ctia
ham s6 1a

(A) (—00; -2); (0; ). (=2;0); (3; +o0).

(©) (~00; —2); (0; +00). D (-20).

 Loi gidi.

O b6 C6 Con Puong
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J 4. XET SU DON DIEU DUA VAO BANG BIEN THIEN

Két néi tri thirc véi cude séng

&

nh tai, miét mai tat gioi.

A

4 N\
$>Cau 13.
N 2, N~ ~ N X . 2 N £ ax + b 2,
Duong cong & hinh bén la do thi cua ham s6 y = m véi a, b, v,
CT |
¢, d 1a cac s6 thye. Ménh dé nao dudi day ding? !
@y’<0,‘v’x7é1. (B)y >0,z € R. !
@y’<0,‘v’x€R. @y’>O,V:U7é1. i
] _O_,: ___________
\ E 1 o
. I V.
® Loi gidi.
4 N\
$>Cdau 14.
Cho ham s6 f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. Ham s6 da cho dong bién trén y
khoang nao trong cac khoang sau day?
B (0:1). (~oi1).  ©L). @ (-10).
-1 1
L {_)___ I
\ V.

® Li gidi.
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A

Cho ham s f(z) ¢6 dao ham f'(x) xéc dinh, lien tuc trén R va f'(z) ¢6 do thi
nhu hinh vé bén. Khang dinh nao sau day 13 ding?
(A)Ham sb f(z) déng bién tren (—oo; 1).
Ham s6 f(x) dong bién trén (—oo; 1) va (1;+00). @)
@Ham s6 f(z) dong bién tren (1;+00). I
(D)Ham s6 f(z) déng bién tren R.

4 N
$>Céau 15.
Cho ham s6 f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 da cho nghich y
bién trén khodng nao trong cac khodng sau? 37 .
) (0;2). (-20.  ©3-1. @Y. ;
-3 /N 1] 113
WA WA
=3
. V
® Loi gidi O
c
.................................................................................................. o)
>
4 N m
¢S Cau 16. Cho boén ham s6 c¢6 do thi nhu hinh vé dudi day. Hoi c6 tat cd bao nhiéu ham s S
dong bién tren khodng (0; 400)? O
Yy y O
y y O
‘O
ol /1 = 1 £
a) © i b) c) 211 7 d) © ! \O
N -
(A) 4. B 2. (©s. D) 1. O
\ V_ \>_
o Loi gidi. \O
................................................. Y &
=
«O
4 N
$>Céau 17. G_)
O
2

® Loi gidi.

[<>‘> Cadu 18. ]
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J 4. XET SU DON DIEU DUA VAO BANG BIEN THIEN Két néi tri thire véi cude séng

&

Luyén mdi thanh tai, miét mai tat gidi.

A

Hinh bén la do thi ctia ham s6 y = f’(z). Héi ham s6 y = f(z) dong bién trén 4
khoang nao duéi day?
(B) (2;+00). (1;2). /
(©(0;1). (D) (0;1) va (2; +00).

> Cau 19.

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lien tuc tréen R va c6 dao ham f’(z). y

Biét rang ham s6 f/(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao sau day

ding? /\ 0]
(A)Ham sb y = f(x) dong bién tren khoang (—2;0). -39 T
Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (0; +00).
@Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng (—oo; —3).
(D) Ham s6 nghich bién trén khoéng (—3; —2).

N V.
® Loi giai
4 N
$> Cau 20.
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc tréen R va c¢6 do thi
ctia dao ham y = /() nhu hinh bén dusi. Chon phat biéu ding
khi néi vé ham s6 y = f(x). T
@ Ham s y = f(x) c6 hai diém cyc tri.
Ham s6 nghich bién trén khoéng (—3;0).
©£(0) > £3).
© lip f@) = +oowa lim = oo
N V
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Két néi tri thire véi cude sdng

AL

THE TICH KHOI LANG TRU PEU

5.0

O
1. KIEN THUC CAN NHO
Cho khéi lap phuong c¢6 canh bang a thé tich ctia khéi lap phuong 1a V = a®.
2. BAI TAP MAU
vibu @
Cho khoi lap phuong c6 canh bang 6. Thé tich ciia khéi lap phuong da cho bing
(A)216. 18. (C)36. (D) 72.

2. HUOGNG GIAI:

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang toan tinh thé tich cia khéi lap phuong.

Ap dung cong thic tinh thé tich dé lam bai toan.

3. Bai tap tuong tu va phat trién

9 Cau 1. Cho khéi 1ap phuong c¢6 canh bing v/3. Thé tich ciia khéi 1ap phuong da cho bing

(A)3v/3. 3.

© V3. D).

 Loi gidi.

Chi O b6 Cé Con Pudng

Y

6

C

U

¢S Cau 2. Cho khéi lap phuong c¢6 canh bing a. Thé tich ctia khéi lap phuong da cho bing

3a.

@az. (D) 3a2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

&9 Cau 3. Cho khéi hop chit nhat c6 ba kich thuée 1an lugt bing 2, 3, 5. Thé tich ctia khdi hop

chit nhat da cho bang

(A) 30. 15.

(D) 60.

phuong da cho bang

2501/2.

> Cau 4. Cho khéi lap phuong c¢6 dudng chéo ciia mat ben bing 5v/2. Thé tich ctia khoi lap

125

] (D) 125v/2.

® Li gidi.

4> Cdu 5. Cho khéi lap phuong c6 dusng chéo bing 3v/3. Thé tich ciia khéi lap phuong da cho

bang

(A 27. 81v/3.

©o. (D) 27V/3.

® Loi gidi.
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A

(A) 6a3. 9a3.

> Cdu 6. Cho lang try ABC.A'B'C" ¢6 day ABC' 1a tam giac déu canh 2a+/3, hinh chiéu vuong
goc clia A’ 1én mat phang (ABC) trung véi trong tam ciia tam gidac ABC, canh AA’ hop véi mat
day (ABC) mot goc 30°. Thé tich khoi lang tru bing

(©)2a. (D) 24v/3a3.

® Loi gidi.

& Cdu 7. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca céc canh déu bing a. Thé tich

khéi lang tru bang
®L3

a3y/3
1 .

2

o2 OEa

Noi Pau C
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J 5. THE TICH KHOI LANG TRU BEU K&t néi tri thire véi cude séng

&

~

t mai tat gi

&i, mié

nht

y £ £

¢S Cau 8. Cho lang tru ti giac deu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bén bang 4a va dudng chéo 5a.
Thé tich khéi lang tru nay bing

(A) 943, 6a°. (C)3ad. (D) 1243.

® Loi gidi
4 N\
¢S Cau 9. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh day bang a. Biét khoang cach
g N 15 2 . S
gitta hai duong thing AB va A'C' bang a\g_‘ The tich ctia khoi lang tru bang
3 2 4 5)
@ ZCL?’. §Cl3. @ 5&3. éa?’.
\ N V
® Loi gidi.
4 N\
¢S Cau 10. Cho lang tru deu ABC.A'B'C’ ¢6 cac canh day bang a. Khoang cach tit tam O cia
Z 2 N a 2 N N
tam giac ABC dén mit phang (A’BC') bang 5 Theé tich lang tru déu dé bang
@ 3\/§a3 3\/§a3 @ 3\/§a3 @ 3\/§a3
16 8 4 32
\ N V.
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A

&> Cdu 11. Cho hinh lap phuong cé tong dién tich cAc mit bang 54. Thé tich khéi lap phuong

da cho bang

(A)9. 27.

(D) s1.

&> Cdu 12. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AC' = 75. Thé tich khéi lap phuong da

cho bang

(A)125. 75.

125

= (D) 25.

Noi Pau Cé Y Chi
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y 5. THE TICH KHOI LANG TRU PEU

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

¢S Cau 13. Cho hinh hop ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vuong canh bing 4.
Biét duong thang AC’ tao véi mit phang (ABCD) goc 45°. Thé tich khdi hop da cho bing

(A) 48v/2. 48.

(©)16v2. (D) 16.

® Loi gidi.

lang tru da cho bang

(A) 24v/2. 8v/3.

> Cdau 14. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh AB = 4, AA’ = 6. Thé tich khoi

(©)24v3. (D) 64.

® Loi gidi.

&> Cau 15. Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 tat ca cac canh bing 4. Thé tich khoi

lang tru da cho bang

@@. 8/3.

(C)16V/3. (D) 64.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Cau 16. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = 3, AD = 4, AA’ = 5. Thé tich

khéi hop da cho bang

(A) 20. 60.

(D) 16.

¢S Cau 17. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC 1a tam giac vuong tai A. Biét AB = a,
AC = 2a, AA" = 3a. Thé tich khéi lang tru da cho bang

(A) 3a2. a’.

Noi Pau C

@ 3a. (D) 6a?.

® Loi gidi.
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y 5. THE TICH KHOI LANG TRU PEU

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

¢S Cau 18. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day ABC 1a tam giac. Biét AB = a, AC = 2a,
BAC = 120°, AA’ = 3a. Thé tich khéi lang tru da cho bing

V3a3
B .

3v/3a%.

@ 3\/5@3‘ @ 3a’.

é

2v/3a%.

2v/3a?
B =5

i, miét mait

¢S Cau 19. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AC = 2a, tam gidc A’AC
vuong can tai A. Thé tich khéi hop da cho bing

@ V3a3.

3v3a?
© =

a

nht

a

® Loi gidi.

> CaAu 20. Cho khoi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 64. Do dai canh clia hinh

lap phuong da cho biang

(A 6. 44/3.

(©)s. D) 4.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 6. GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH LOGARIT K&t ndi fri thirc véi cude séng

; Y /4
GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH
Batl g LOGARIT .

1. KIEN THUC CAN NHO
Cac cong thic thuong diing dé giai phuong trinh bat phuong trinh logarit.

a) log, bc = log, b+ log, c.
b

b) log, - = log, b — log, c.
c

¢) log, b* = alog, b. Néu log,[f(2)]* = alog, | f(x)| v6i o chén.

O 1

‘:% ) log,. b = ~log,b.
\:'6 log,.b

w e) log,b=——.

— log,.a

ie

= f) log, b= ——.

— log, b

«@-

& Phuong trinh logrit co ban: log, f(r) = b < f(x) = a’® va log, f(z) = log, g(z) < f(x) = g(x).

.. Bat phuong trinh logarit co ban:

‘0

'E a) V6i a > 1 thilog, f(x) > log, g(z) < f(z) > g(x).

,g b) Véi 0 < a < 1 thi log, f(x) > log, g(z) < f(z) < g(z).
L

i

'— 2. BAITAP MAU
0O :

L i 0

«@- Nghiém ctia phuong trinh log; (22 — 1) = 2 1a

@x:z x:5. @x:g @x:g

( & Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan giai phuong trinh logarit co ban.
2. HUONG GIAT:
Ap dung cong thiic log, f(z) = b < f(z) = a’.

n

Luy

3. BAI TAP TUONG TU VA PHAT TRIEN

¢>Cau 1. Tap nghiém ciia phuong trinh logg o5 (¢* — 3z) = —1 1a

(A) {4}. {1;—4}.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]



Két néi tri thire véi cude sdng

AL
©{3—2\/§;3+2x/§}' ©) {-1.4)
2 2
® Loi giai
¢ Cau 2. Tap nghiém S cta bat phuong trinh log,(z — 1) < 3 1a
(A) S = (1,9). B) S = (1;10). (©) 8 = (—00;9). (D) S = (—o0; 10).

$>Cau 3. Tim tap nghiém S cua phuong trinh logs(2z + 1) — logg(z — 1) = 1.

(A S = {3}. ®) S ={1}.

(© s ={2}. (D) S = {4}.

® Loi gidi.

(A)5. B) 6.

(©s.

uwong

CéConb

O Pé
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Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

/ 6._GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH LOGARIT

> CAu 5. Tong cac nghiem ctia phuong trinh log, 2 —log, 3 = 1 1a

®) 5. (©)4.

D

O

“-'6 $> Cau 6. Biét r?mg/ S }a tap nghiém\vcﬁa bat phuong trinh log (—z? + 100z — 2400) < 2 c¢6 dang
a= | S =1(a;b)\ {x0}. Gia tri a + b — x¢ bang

= 50. (B) 150. (C)30. (D) 100.

E ® Loi giai

Luyén mai thanh tai, mié

9 Cau 7. Biét tap nghiém S ciia bat phuong trinh log% [logs(x — 2)] > 0 la khoéng (a;b). Tinh

b—a.

(A 12. 0.

(©)s. (D) 10.

® Loi gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢>Cdu 8. S6 nghiém ciia phuong trinh logs(z — 1)* +log 5(2z — 1) = 2.

(A)2. ®) 1.

©4. D) 3.

® Loi gidi.

> Cau 9. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log: (x — 1) + logs (11 — 2z) > 0 1a
3

@Sz(S;%). B) S = (—o0;4].

(©) 8 =(1;4]. (D) S = (1;4).

> Cau 10. S6 nghiém cia phuong trinh log,(z + 2) + log,(z — 5)? 4+ log1 8 = 0 1a

(A)3. ®) 2.

©1 2@ 4

® Loi gidi.
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/ 6. GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

nh tai, miét mai t

4e)

Luyén mai th

A

4> Cau 11. Tap nghiém ctia phuong trinh logs z — 3log,  + 2 < 0 1a khoang (a;b). Gia tri biéu

thitc a? + b? bang

(A) 16. 5.

(©)20. (D) 10.

® Loi gidi.

$>Cdau 12. Tich cac nghiém ctia phuong trinh log, (125z) - logys x = 1
7
Qi B o ©) 3
® Loi gidi
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢ Cau 13. Cho biét phuong trinh logg (3*T! — 1) = 2z + log1 2 ¢6 hai nghiém x4, zo. Hay tinh
3

tong S = 277 + 27%2

(A)S =252, (B) 5 = 45.

(D) S = 180.

(A) 20. (B) 29.

(D) 11.

4 N
N . 4z? — 4 1
¢S Cau 15. Biét x4, x5 1a hai nghiém cta phuong trinh log, (:1:2—x+> + 42?2 +1 = 6z va
x
1 )
Ty + 219 = Z(a + v/b) véi a, b 1a hai s6 nguyéen duong. Tinh a + b.
(A)a+b=13. B a+b=11. (Cla+b=16. (D a+b=14.

. V

® Loi gidi.
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/ 6._GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N
. p 4 2b
&S Cau 16. Cho a, b 1a hai s6 thuc duong théa man log, (%) =a+ 3b—4. Tim gia
6 tri nhélnhét ctia biéu thitc T = a? + b. ; .
o
= —. 1. —. —.
()] 2 ® © 2 © 2
e\ 4
“O ® Loi gidi.
O
Rl
‘m. ..................................................................................................
O o
f—
c ..................................................................................................
A
ie
c ..................................................................................................
i
1 e
TRl IR,
‘m. ..................................................................................................
S,
-
-l N
~ Z 2 4b - 2
&S Cau 17. Cho hai s6 a, b duong thoa man dang thic log, a = log,s b = log ? Gia tri bieu
thitc M = logg (g + 4b\/§) ~ logg b bing
@1 ® 2. ©=. 3
2 2
\ V.

® Loi gidi.
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K&t ndi tri thire véi cude séng

A

[ ¢S Cau 18. Gid st S = (a, b] 1a tap nghiem ctia bat phuong trinh )
S5z + 6x2+x3—x4log2x>(a:Q—x)log2x+5+5m.
Khi dc’)lb — a bang . -
‘ = ® ;. © = D 2. ‘

® Loi gidi.
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J 6. GIAI PHUONG TRINH -BAT PHUONG TRINH LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

A

&

(—v/@; —V/b]. Khi d6 tich a.b bing

12
5

]
12

¢S Cau 19. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, <x\/:c2 +24+4-— x2) +2r4+Vr2+2<11a

15 16
16 15

i, miét mai tat gioi.

0

nht

a

n madi th

® Loi gidi.
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K&t ndi tri thire véi cude séng

A

A 2. 0.

N ) 212 + 1 o
¢S Cau 20. Tinh tich tat ca cac nghiém thuc ctia phuong trinh log, ( x2;— ) 19" 22 = 5.
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN K&t ndi tri thac vai cudce séng

y / 4
5@'0 SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN
_—

1. Kién thitc can nhé

Tlnh chat ctia tich phan Xac dinh.

/f dx—/f dx—i—/f )dz véi a < ¢ < b.

f(z)de = /kf(:v) dz(k #0).

k‘
ak\\\@

ﬂ@mz—]ﬂ@m.

b

=
=
o,
&
I
3
&
~

&

h tai, miét mai tat gidi.

B S S o A
~~
—
5
+
=2
8
~—
~—
o
8
Il

—
=
=
o
8
_|_
S

=2

=
o
8

an
l\J

. Bai tap mau

3 3
Néu/f(a:)dxz—? vé/f(x)da::lthi/f(x)dx bang

2G—L ©1. D).

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang toan sit dung tinh chat dé tinh tich phan xac dinh cta
ham sb.
2. HUONG GIAI:

ai th

Luyén m

2 3 3
1) Duya trén gia thiét /f(x) dz = -2 va /f )dz = 1, ta tinh tich phan /f(x) dz.
1 2 1
3 2 3

2) Ta C()Z/f(l’)dl’ /f(i)dx-l-/f(x)dx.

1 1 2

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

BAI GIAI

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4 N\

1 10 10
$>Cdau 1. Néu/f(a:)dxzélva/f(:r:)d:v:5th‘1/f(x)dx bang
0

~1. 9. 4 @01. D) 3.

® Loi gidi.

ng

1 5 5
$>Cau 2. Cho /f(x) dz = -5 va /f(x) dz = 10, khi d6 /f(t) dt bang
—1 1

-1

(A)8. 5. (©)15. (D) —15.

@ Loi gidi. Ne)

6 6 2
$>Cau 3. Cho /f(:(;) dx =5, /f(t) dt =4. Tinh I = | f(y)dy.

2

(A)I=5. ®1=-1. @1:19. DI1=1.

® Loi gidi.
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 4 1
$>Cau 4. Cho/f(x)dx:8va/2f(x)dx=12 khi dé[z/f(ﬂ:—l—l)dx bang
0 2 1
(A 4. ®) 2. (©)14. —2,
® Loi gidi.
D e
L I
e
«O
= 4 N\
O 5 5 5
& | «caus. Cho/f(z)dleo vé,/g(x) dz = 5. Gia tri cﬁa/[Qf(x)—3g(x)] dz bang
:'q',_ 0 0 0
= &L (B) 5. ©n. -7
E \ y
— Loi
5 ® Loi giai
h ..................................................................................................
L
C ..................................................................................................
L O U
L
o
‘o f 4 o 4 |
E > Cdu 6. Cho/g(m) dx:/g(x) dz = 3. Khi dé/(g(x)+1) dz bang
«@- 1 1 0
> (A) 4. ®9 (©)14. (D) 6.
o \ V_
® Loi gidi
f 3 3 3 )
$>Cau 7. Cho/f(x)dxz—?; Vé/Sg(:E)d;EzQ. Khi d()/(f(x)—g(x)) dz bang
-1 =il -1
(A) 4. ® 9. (© -o. —6.

D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

3 3 3
$>Cau 8. Cho /f(x) de =2 va / [2f(x) + 3g(x)] dz = 16, khi d6 /g(a:) dz bang
1 1 1
(A)18. 10. (©)4. D)s.
® Loi gidi.
.................................................................................................. O
c
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. >
.................................................................................................. a
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. m
.................................................................................................. O
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
.................................................................................................. >
...................... \o
............................................................................ O
.................................................................................................. 5
O
4 N m
1 1 1 —
$>Cau 9. Cho /f(:c) dzx = 3, /g(x) dx = —1 thi / 2f(z) + g(z) + €*] dz bang 2
0 0 0
®6+e. 5—|—e. @4—6 @4+e.
® Loi gidi
f 2 2 2 )
$>Cau 10. Cho /f(:c) da = 3, /2g(x) de =9 thi /[Qf(x) + 4g(z)] dx bang
1 1 1
(A)15. 18. (©2r. (D) 24.
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN K&t néi tri thire véi cude séng

A

2 2 )
¢S Cau 11. Cho f, g 1a hai ham lién tuc trén doan [1;2] thoa /[f(:z:) —g(x)]dz = —1, /[f(x)+
1 1

59(z)] dz = 17. Tinh / [f(@) + 9(2)] dz.

;6. ® Loi gidi

O
\§ ..................................................................................................
B e
S
..
O
=T
= OOl OSSO
e L
c

B e
N B
o TR PP
E ..................................................................................................
C ..................................................................................................
O
S

-

A' N

2 2
¢S Cau 12. Cho f, g 1a hai ham lién tuc trén doan [0; 2] thoé/[f(x)—g(x)] dz = —4,/[2f(x)+
, 0 0
g(z)]dz = —2. Tinh / (@) + 2g(2)] da.
0
A7, ® 6. ©2. (D) 4.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

8 5
> Cau 13. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén doan [0; 8] va /f(m) dz = 16; /f(:z:) dz = 6. Tinh
0 2
2 8
P=/f(:c)dx+/f(x)dx
0 5
(AP=4 (B) P =10. ©P=7. D P=-4
® Loi gidi.
f 10 4 )
¢ Cau 14. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén doan [0; 10] va /f(x) dz = 10; /f(2x) dz = 6. Tinh
0 2
4 10
P=/f(sc)d:c+/f(x)dx
0 8
(AP =4 ® P=10 ©pr=1 D P=-2

® Loi gidi.

D6 C6 Con Buong

‘O

Noi Pau C
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N

2
> Cau 15. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham tren R, f(2) = 4va f(—2) = 0. Tinh I = /f(x) dz.

(A)I=4. B I=3. ©1I=0o. @12_2—4.

\ V_
® Loi gidi.
4 N\
> Cau 16. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R vA ¢c6 mot nguyén ham la F(z), biét F(3) = 12,
1
0 F(0) =0 khi d6 /f(3a:) dz bang
_9 (A) 5. 0 (B 12. (©)a. (D) —9.
WE \ V.
v— ® Loi giai
0
h ..................................................................................................
«@-
Be)
Ll 4 N
-E > Cau 17. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R va c6 mot nguyén ham la F(z), biét F(4) = 12,
2
'..'CE, F(2) = 3. Khi d6 /f(2x) dz bang
— 1
‘g @) Z. 9. g D) -9.
«IC,_ ® Loi giai
>
: ..................................................................................................
A ..................................................................................................

va f(1) = 2. Tinh f(2).
(A f(2) =6.

.

f2)=1.

2
> Cau 18. Cho ham s6 f(z) lien tuc, c6 dao ham trén doan [1;2], biét tich phan /f(x) de =4

© @) =3. D) f(2) = —16.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 19. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R théa man f(3z) = 3f(z), Vo € R. Biét ring
1 3
/f(x) dz = 1. Tinh tich phan I = /f(x) dz.
0 1
(AT =8 (B)I=6. ©1= DI1=2
® Loi gidi
.................................................................................................. o
c
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. >
.................................................................................................. a
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. O
......... ‘0
n]
.................................................................................................. -0
A —
.................................................................................................. L
.................................................................................................. O
>
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. S
.................................................................................................. O
.................................................................................................. =
.................................................................................................. (o]
.................................................................................................. =
4 . X N
$>Cau 20. Cho ham s6 y = f(z) thdéa méan /f(x) dr =1 va /f(x) dz = 8. Tinh tich phan
0 1
3
I = /f(|2a: —5|)dz
1
(A1=-8 ® I=5. ©1I=-4 DI =-6.

® Loi gidi.
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$> Céu 21.
Hinh phang gi6i han bdi do

va phan nam phia duéi truc hoanh c6 dién tich

thi ham s6 y = f(z) va truc hoanh

gdom hai phan, phan nam phia trén truc hoanh cé dién tich S; =

5
12
8
Sy = 3 Tinh [ =

/////
//////
///////
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N O
> Cau 22. cC
Cho ham s6 y = f(z) c6 dd thi gdm mot phan dudng thang va mot y D
phan duong parabol c¢6 dinh 1a gdc toa do O nhu hinh vé. Gia tri 3

3

) S c
clia /f(:v)d:v bang o
% /\ ! O
2% S O b
3 3 3 3 B = |8
\ ) ‘CCD)

® Loi giai
O
.................................................................................................. —
.................................................................................................. c
O

.................................................................................................. >

.................................................................................................. 0

.................................................................................................. U

.................................................................................................. :

.................................................................................................. O

.................................................................. m

.................................................................................................. O

2
4 N
<> Cdau 23.
Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi trén doan [—1;4] nhu y
4

hinh vé dudi day. Tinh tich phan [ = / f(z)dz. . .

1 :

11 '

(AI=3. OREES (©1I=5. @1:; |

1 01 2N 3 41 =
Y S '
. V.

® Loi gidi.
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J 7. SU DUNG TINH CHAT CUA TICH PHAN

Két néi tri thirc véi cude séng

it

4e)

A

4 N\
<> Cdu 24.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén [—1; 2]. Do thi ctia ham y
s6 y = f(z) dugc cho nhu hinh vé. Dién tich hinh phang (K), (H) R /
X N 5 & 8 P3 . ].9 L 24
lan lugt 1a 122\? 3 Bict f(—1) = T Tinh f(2).2 T
W=7 ®r@=-3
2 11
©r@=3 D=+
\ V_
® Loi gidi.
4 N\
> Cau 25.
Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh Y
4 2
vé. Gia tri clia biéu thitc I = /f(a: —2)dx + / f(x+2)dz bang \
0 0
A) —2. B 2. (©)s. (D) 10. 2
Va) z
—22 2 4
\ V_

Luyén mai thanh tai, miét m

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

nga CU'C TRI HAM SO
¢ o

1. KIEN THU'C CAN NHG

® Ham s6 y = f(z) c6 dao ham doi dau tit — sang + tai z = o thi ham s dat cyc tiéu tai z = o,
gia tri cie ticu y = y(xo).

® Ham s6 y = f(x) c6 dao ham ddi dau tit + sang — tai x = x thi ham s6 dat cuc dai tai x = xo,
gia tri cuc dai y = y(xo).

@ Cuec dai va cuc tiéu ctia ham s6 goi chung la diém cuc tri ham sb.
2. BAI TAP MAU

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau:

z —00 0 3 +00
y' + 0 - 0 +
2 +00
y / \ /
—00 —4

2 . - 2 2 N £ ~ N
Gia tri cyc tieu cia ham so da cho bang

(A)2. 3. ©)o. D) —4.

& Phan tich huéng dan giai

a) DANG TOAN: Day la dang toan dya trén bang bién thién cia ham sb, tim diém
cic tri va gia tri cyc tri cia ham s6.

b) HUONG GIAL:
Duta vao bang bién thien, ta két luan gia tri cuc tiéu ctia ham so.

'

3. BAI TAP TUONG TU' VA PHAT TRIEN

\
f ¢S Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:
z —00 0 2 +00
Y - 0 + 0 -
+00 3
—1 —00

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Dudng
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y 8. CUC TRI HAM sO

di tat giodi.

Qi, miét m

~

Luyén mai thanh t

.z . - 2 2 N A ~ N
Gia tri cuyc tieu ciia ham so da cho bang

A)o. ~1. ©2. D) 3.

Két néi tri thirc véi cude séng

A

® Loi gidi.

> Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 0 1 +00

Y — 0 + 0 — 0 +

(0. ¢]

Y +®\4/3\4/+

Gi4 tri cye dai ctia ham s6 da cho bang
—4. 0. ©1. D) -3.
\
o Loi gidi.
4
¢ Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:
T —00 —1 0 1 +00
Y + 0 — 0 + 0 —
2 2
S6 diém cuc tri ctia ham sb da cho
(A)3. (B 2. ©1. D) 4.
\ N
® Loi gidi.
4
¢S Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:
z —00 -3 -2 -1 400
Y + 0 - - 0+
-2 400 400
—00 —00 2

Gi4 tri cyce dai ctia ham s6 da cho bang
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

®-2 |

0 0

4

x 1 — 2 +0o0
3

Y + 0 = 0 +
4 +0o0
27

Diem cyc dai ctia ham s6 da cho biang

4 g. ©2.

27

 Loi gidi.

Ham sb dat cuc tiéu tai

@x:—l. x:(). @x:

45 —00 0 1 +00
Y + - 0 +
0 400
—00 -1

Menh dé nao sau day dang?
@ Ham s6 c¢6 ding mot cyc tri.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 8. CUC TRIHAM s& K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

Ham s6 dat cuc dai tai z = 0 va dat cuc tiéu tai z = 1.
@Hém s6 ¢6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nhé nhat biang —1.
(D) Ham s6 ¢6 gid tri cyc tiéu bing 1.

® Loi gidi.
4 N
$> Cau 8.
Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén doan [—2;2] va c6 y
d6 thi la duong cong trong hinh vé bén. Ham s6 f(z) dat cuc dai U ipesssscas
.— | tai diém nao dudi day? :
Ol @z=—2 @®z=-1 ©z=1. Dz=2 |
O N\ |
e | |
«O . ! . !
- -2/ -1 0\ 1!/ 2%
0 : :
£ JEEI RN
== :
oy
E —4
- \ y_
O o Loi gidi
e
L
O
0
L
o
0 ¢ \
£ ©Cdauy.
¢ | Cho ham s6 f(z) c6 do thi nhu hinh bén. Ham s6 ¢6 bao nhieu diém y
«@-] cuc tri?
> (A)o. ®) 1. ©2. D) 3.
= |
| © '
\ V_

® Loi gidi.

[<><>Cc'1u 10. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cho ham s6 f(x) ¢6 do thi nhu hinh ben. Ham s6 da cho ¢6 y
bao nhiéu diém cuc tiéu?
(A) 3. (B 2. ©1. (D)o.
O %
\ V_
® Loi gidi.
.................................................................................................. m
c
e
s> Cau 1. Q
Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va c6 do thi nhu hinh bén. Hoi y .
ham s6 ¢6 bao nhiéu diém cuc tiéu? o)
(A)2. 3. (©)4. D) 5. §)
I ‘Q
: : O
: : ‘O
ANV
! ! O
-1 0 . & A
L
Q ) O
® Loi gidi >
‘O
.................................................................................................. O
=
O
4 N m
> Cau 12, &
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh beén. y ()
Hoi havm s6 ¢6 bao nhidu diém cuc tri? <

(A)2. B 3. (©)4. D) 5.
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J 8. CUC TRIHAM sO K&t ndi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N
$>Cau 13.

Ham s6 y = f(x) ¢6 do thi ham s6 f’(x) trén khodng K nhu hinh

ben. Héi ham s6 f(z) c6 bao nhidu diém cyc tri?

(A)o. ®) 1. ©2. D) 4. y

® Li gidi.

O
O
* ~
© | ©Cdul4

— | Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va ¢6 dao ham f/(x). Biét rang hinh vé y
‘O | ben 1a db thi ctia ham s y = f'(z). Ménh dé nao sau day diing?
E @Ham s6 y = f(z) dat cyc dai tai . = —1.

<"q')- Ham s6 y = f(z) dat cyc dai tai z = —2.
e,
e
L

C
0
L
o
0

dat cuc tidu tai z = —1.

~—_— — — —

i
@Ham s6y= f(x
f(

@ Ham s6 y = f(x) dat cyc tiéu tai x = —2.

1
® Loi giai
|
O
«@-
> ..................................................................................................
=
P P

T —00 -1 1 3 +o00

f'(x) — 0 + + 0 —

Hoéi ham s6 y = f(z) c6 bao nhiéu diém cyc tri?
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

> Cau 16.
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va ¢6 dao ham f'(x). D6 thi y
ctia ham s6 g = f/(x) c6 do thi nhu hinh bén. Diém cuyc dai

ia ham s0 la SN\
cia ham so 1a
@x:4. B) z = 3. @le. @ng' O 1 2\/4 x

<> Cdau 17.
Cho ham s6 y = f(x) d6 thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé beén.
Gia tri cyc dai ctia ham s6 da cho bang

(A) £(0). F(1). © £(2). D f(-1). 9

Noi Pau Cé Y Chi
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y 8. CUC TRIHAM s& K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

$>Cdu 18.

Cho ham s6 y = f(z) c6 c6 do thi ctia ham s6 y = f'(x) y
nhut hinh vé bén. Hdi ham s6 y = f(z) ¢6 bao nhieu diém

cuce tri?

3. ® 2. ©n1. on

gioi.

$>Cau 19.
Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi dao ham y = f’(z) nhu hinh bén. y
Khang dinh nao sau day la dung?
@Hamséy— f(z) — 2% — z dat cuc dai tai z = 0.
Ham s6 y = f(x)
@Hém s6 y = f(x) — 2% — x khong dat cyc tri tai z = 0.
(D)Ham s6 y = f(x)

Luyén mai thanh tai, miét m

— 22 — x dat cuc tiéu tai z = 0.

x) — 2% — x khong c6 cyc tri.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

$> Cdu 20.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do6 thi clia ham s6 y = f/(z) y
nhu hinh vé bén. Héi ham s6 y = f(2?) ¢6 bao nhiéu

diém cuc tiéu?
(A) 3. ®) 2. ©1 D) 4. / \

6 C6 Con bu

|
@)
S
8
?
Ob

e

L

Noi Dau Cé Y Chi

® Loi gidi.
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J 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, BO TH K&t néi tri thic véi cude séng

KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, PO

5@'@ THI
® &

1. KIEN THU'C CAN NHG

HAM SO TRUNG PHUONG y = ax? + bx? + ¢ (a # 0).

a>0 a<0
Y Y
Phuong trinh ¢ = 0 ¢6 3
—— nghiém phan biet (Ham s6
°9 c6 3 cuc tri ab < 0)
O
e
\
<-|g @) z O z
o]
E Y Yy
i
«@-
:C_; Phuong trinh y = 0 c6 1
->— nghiém (Ham s6 ¢6 1 cyc tri
< ab > 0) 0 o 0 o
c
QO
L
i
0
C Pe
‘g{'HAM SO BAC BA y = ax® + bx? + cx +d (a # 0).
-
- a>0 a<0
Yy Yy

Phuong trinh ¢ = 0 ¢6 2
nghiém phéan biét.

[ Ve
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Phuong trinh ¢ = 0 ¢6
nghiém kép.

2

Y Yy 0

>

n)]

-

O

O

Phuong trinh ¢ = 0 vo ‘O
nghiém. (@)
‘O

N

~ N

/|0 v o \*| D

L
O
>
~ F4 -~ - ~ ”2 ax+b \o
HAM SO PHAN THUC HUU Tl y = < (c #0; ad — bc #0). O
=
D=ad—bc>0 D=ad—-bc<0 «O
Yy Yy e
(@)
2
\
/"”__—_ j
O Zz O €z
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/ 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

AL

2. BAITAP MAU

(DE MINH HQA BDG 2019-2020) Db thi ctia ham s6 nao dudi day y
¢6 dang nhu duong cong hinh bén?

@y:—$4+2$2- y=x4—2x2.
©y2x3—3x2. @y:—x3+3x2.

( & Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan nhan dang do thi ham s6 co ban.

<O 2. HUGNG GIAL: Dua vao nhimg kién thic di hoc vé db thi ham s6, dic biet 1a db
O thi ham s6 ham trung phuong ta thay duge dap an.
* V 4
O
- T oo N,
-
<m. ............................................................................................
S|
e
e |
: ~ A ~ -, ~2
'_g 3. BAI TAP TUONG TU VA PHAT TRIEN
e 4 N\
5| wcaur.
= Do thi clia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu duong cong hinh bén? y
= @y:x4—x2+2. B y=—-z*—22+2.
«@- @y:—x2—|—2. @y:m2+2.
>
- |
]
\ V.

® Loi gidi.

[ <> Cdau 2. ]

I B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688 RUEEIC]




y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

D6 thi ctia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu duong cong hinh bén? y
@y:x3—x2+2. B y=—-z*+22+2.
@y:x4—2x2—|—2. @y:xz—z—l—z
O T
\ V.
® Loi gidi.
O
, N O
$>C@u 3. D
Do thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh bén? y =)
@yz—w3+3x—1. (B)y=z*—222—2. 9
@y:x3—x+2. @y:x?’—x—z / CC)
o [z | O
‘O
O
‘O
)
O
. V \E
® Loi giai (@)
............................................................................................... >
o 5

$> Cdau 4.
D6 thi clia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu duong cong hinh bén? y
@y:—x3—2x+1. B)y=—23—2z—1.

©y=—x3—|—1. @y:x3+1.

Noi Pau C

® Loi gidi.
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J 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, DO THI

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
$>Cdau 5.
D6 thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh bén? y
Ls o Ls o
@y:—gx +z¢—x+ 1 y:—gzv +z° -2z + 1.
@y:—$2—x—|—1. @y:—x4—|—x2+1.
B
. O 73
O
O
[ —
«O
.: \ V_
'g ® Loi gidi.
e
‘m. ..................................................................................................
O e
e
: ..................................................................................................
C
0
= 3
‘6 <> Cdu 6.
c D6 thi ctia ham s6 nao du6i day c6 dang nhu duong cong hinh
bén? 1
73
<<1C)- ®y:2x+2' ®y=a"+2.
; @ _x—2 @ _x+2
— Y= "o Y= T -
\ V_
o Loi gidi.
[ $>Cau 7. ]

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

D6 thi ctia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu duong cong hinh y
bent s 2 — 3
T T —
T+ T +
. V
® Loi giai
.................................................................................................. o
.................................................................................................. C
.................................................................................................. e
.................................................................................................. =
)
.................................................................................................. a
o
4 N\ O
<> Cau 8. o)
Do thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh bén? Y O
(A)y = a3 — 3a2. B y=—z*+4. \0
Qy=a*—22+1. D)y = z* — 422 ()
o O
i \—
N -
O
>
‘O
. V. U
Loi gidi =
®Lloig G
.................................................................................................. m
.................................................................................................. 5
2
4 N\
<> Cau 9.
D6 thi clia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu duong cong hinh bén? y
(A)y = a3 — 322 B)y=—z*+2z%—2.
(Cy=—z+222+2. Dy=—-zt-2.
O T
. V.

D Loi gidi.
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J 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, DO THI

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N
¢S Cau 10. Ham s6 nao c¢6 bang bién thién nhu hinh vé.
Tz | —00 -1 1 +00
f'(x) - 0 - 0 +
3 400
“Q —00 -1
O
\:'6 @?J:x3—39€+1- y:x4—2x2+1.
—— @y:—w3+3x—1 @y:—x4+2x2—1.
;6 \ y,
& ® Loi gidi.
i
«@-
0
e
-C 4 N
15 ¢S Cau 11. Ham s6 ndo c¢6 bang bién thién nhu hinh vé.
=
- Tz |—00 -1 0 1 +00
o)
S Y - 0o + 0o - 0 4+
<qc>): +00 -3 +00
— —4 —4
@y:x4—2x2—3. (B)y = —a*+ 2% — 3.
@y:x4—2x2+3. D)y = —a*+ 222 +3.
N V.
® Loi gidi.

[ $>Cau 12.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

D6 thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu duong cong hinh bén? y

By = (z— 1) B y=—2®+1.

©y=x3—1. @y:(aH_l)?g

of x

D Loi gidi. 2y
el
>
.................................................................................................. m
c
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. O
‘O
O
‘O
, N\ A
¢ Cau 13. Ham s6 nao c¢6 bang bién thién nhu hinh vé. O
A —
T |—o0 -1 +00 =
O
Y - - >
‘O
+00 2 (@)
2 —00
O
2 — 1 2 +4 —r—1 r+1 &
®yv="7 ®y="T77 ©v=—= Oy== D
. ~ = =2 ‘ Z
® Loi giai.

[ <> Cdu 14. ]
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J 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, DO THI K&t néi tri thire véi cude séng

A

D6 thi cia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu dudng cong hinh y
bén?
Ay = |23 — 22 — 2. (B)y = |z* — 222 — 2|.
@y:|x4—2x2+2|. Dy =|z3—2z+2)|.
O T
. V.
® Loi gidi.
<200
D)
\
4 N\
$> Céu 15.
ar +b

Cho ham s6 y = c6 do thi nhu hinh vé ben. y

x4+ c

Tinh S = a + 2b + 3c.

(A) —6. ®) 2. ©s. Do.

Luyén mai thanh tai, miét mai tat

o Li gidi.

[ S Cau 16. ]
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

(A)y = |2® — 3z —1].

(Cy=|z* — 222 +2|.

D6 thi ctia ham s6 nao duéi day c6 dang nhur dudng cong hinh bén? y

A

B y=|z%—3z| +1.

Dy = |z + 222 +2].

® Loi gidi.

s> Cau 17.

nao dudi day ding?
@a<0, b>0, c>0.
©a<0, b>0, ¢c<O.

Cho ham s6 y = az* + bx? + ¢ c6 dd thi nhu hinh vé bén. Ménh dé y

a>0, b<0, ¢c>0.

@a<0, b<0, ¢c>0.

N

\ V
® Loi gidi.
4 N
$>Cau 18.
Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 do thi nhut hinh vé bén. Ménh dé y
nao dudi day diang?
(Aa>0,b>0 ¢=0,d>0 (Bla>0 b<0,c>0,d>0.
(©a>0,b<0,c=0,d>0. ([Da>0,b<0, c<0,d>0. /N
I

\ V
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/ 9. KHAO SAT HAM SO - NHAN DANG HAM SO, DO THI K&t néi tri thire véi cudc séng

A

o Loi gidi.
4 N
. > Cau 19.
Cho ham s6 y = az® + bx?® + cx + d ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Trong y

bén sb6 a, b, ¢, d c6 bao nhiéu sd am?

A3 ® 1. ©:2. D) 4.

Luyén mdi thanh tai, miét mai tat gidi.

[ $>Cau 20. ]
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

axr +b

cx +
Menh dé nao dudi day dang?

@ac>0,bd>0. ab<0,cd<0.

©b0>0, ad < 0. @bc<0, ad > 0.

Cho ham s6 y =

c6 do thi nhu hinh vé bén. y

A

/S

® Loi gidi.
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J 10. SU DUNG TINH CHAT CUA LOGARIT K&t ndi tri thac vai cudce séng

Y /
5@'@ sU DUNG TINH CHAT CUA LOGARIT
_—

1. KIEN THU'C CAN NHG

Tinh chat cta logarit.
e Cong thic 1: log,a” = x véi Vo € R; 1 # a > 0.
e Cong thic 2: log, « + log, y = log,(ry) véi x,y,a > 0 va a # 1.
log, x —log,y = logaE véi z,y,a > 0 va a # 1.
Y
Chii 4: V6i x;y < 0 va 0 < a # 1 ta co: log, (zy) = log,(—z) + log,(—vy).
1
e Cong thirc 3: log, b" =n -log, b va log,. b = — -log, b (a,b > 0; a # 1).
n
Nhu vay: log,. 0" = — - log, b.
m
log, c

log, b

a

) Céch viét khac clia cong thie déi co sb: log, b - log, ¢ = log, ¢ véi a;b;c > 0 va a;b # 1.

06 e Cong thiic 4: (ddi co s6) logy ¢ =

r—
‘<_|(_J Hé qua: Khi cho a = ¢ ta c6: log,b-log,c =log.c =1 < log.b = (goi l1a nghich déo).

og, ¢

O Toéng quat véi nhiéu so: log, ;- log,, z3---log,  x, =log, x, (v6i1# x1;...;52, > 0).

E e Cong thitc 5: a°%¢ = 189 v6i a;b;c > 0; b # 1.

+ * Logarit thap phan, logarit ty nhién.

@, Logarit thap phan: Logarit co s6 a = 10 goi 1a logarit thap phan ky hiéu: logz (z > 0) (logz
& duge hidu 1a logyo z). Doc 1a 1éc x.

- Logarit tw nhién: Logarit co s a = e ~ 2,712818 goi la logarit tu nhién ky hieu: Inz (z > 0).
/_F_J Doc 1a len x hodc 16¢ nepe ciia x (Inz duge hiéu 1a In, x).

£ 2. BAITAP MAU

i viov 0

r—
0 (DE MINH HOA BDG 2019-2020) Véi a 1a s6 thuc duong tuy ¥, log,(a?) bang
1 1
E @ 2 + log, a. 3 + log, a. @ 2log, a. @ 3 log, a.
c
<G>): ( & Phan tich huwéng dan giai )
- |
—

1. DANG TOAN: Day la dang toan st dung tinh chét logarit.
2. HUGNG GIAT:

B1: Dya trén gia thiét véi a 1a s6 thuc duong tuy ¥, log,(a?) bang.
B2: Ap dung cong thic log, b™ =n - log, b.

BAI GIAI

3. BAI TAP TUONG TU VA PHAT TRIEN

¢S Cau 1. V6i a la s6 thue duong bat ky, ménh dé nao dudi day ding?
1 1
@ log(3a) = 3log a. log a® = 5 log a. @ log a® = 3log a. @ log(3a) = S log a.
® Loi gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

l\ﬁvéi a > 0 thi loga® = 3loga.

A J

4 N
¢S Cau 2. V6i a,b 1a cac sd thie duong bat ki a # 1. Ménh dé nao dang?
1
@log\/ab:IQIOgab. logﬁb:—ﬁlogab.
©logﬁb:§logab. (D) log. /b = 2log, b.
\ N V

® Loi gidi.

&S Cau 3. Véia>0vaa#l,cholog, r=—1valog,y=4. Tinh P = log, (z%y%)

(B) P = 10.

(©P =-14.

(D) P = 65.

® Loi gidi.

&> Cdu 4. Cho cac s6 duong a, b, ¢, va a # 1. Khéng dinh nao sau day ding?

@ log, b + log, ¢ = log, (b + ¢).
@ log, b+ log, ¢ = log, (bc).

log, b+ log, ¢ =log, |b — ¢|.
@ log, b+ log, ¢ =log,(b — ¢).

> Cau 5. Véi a va b 1a cac s6 thue duong. Biéu thic log, (a?b) bing

(A)2 —log, b. 2+ log, b.

@ 2log, b.

©1+2logab.

® Loi gidi.

4 N\
&> Cau 6. Cho a, b, ¢ v6i a, b la cac s6 thue duong khac 1, ¢ > 0. Khang dinh nao sau day la
sai?

1
@logab'logbazl. logac:M.
log, a
1
@ log, c = log. 0 @ log, ¢ = log, b - log, c.

Noi Pau Cé Y Chi
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J 10. SU DUNG TINH CHAT CUA LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

&> Cau 7. Cho log, 3 = a, log, 7 = b. Bi¢u dién log, 2016 theo a va b.

(A)log, 2016 = 5 + 2a + b.
(C)log, 2016 = 2 + 2a + 3b.

log, 2016 = 5 + 3a + 2b.
(D) log, 2016 = 2 + 3a + 2b.

® Li gidi.

V2
ORS

é

$>Cau 9. Gia tri ctia bidu thitc M = (Ina + log, €)® + In*a — log? e khi duge rit gon la

(B) 2 +2In%a. @21112@—2. @lnza.

thanh tai, miét mai t

$>Cau 10. Cho sb6 thuc a théa mén 0 < a # 1. Tinh gia tri ctia biéu thic T =

o Ve - ¥at
log,, (—)

O Va7
12 9
£l @Ar= T:E. @T:g. DT =
cC\ y,
‘ﬂ>{' o L3i gidi.
-]
- TR

$>Cau 11. Cho a,b,c > 0; a,b # 1. Tinh A = log,(b?) - log,(v/bc) — log,(c)

@ log, c. ® 1.

log, b.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 12. Cho log,, 18 =a +

®1-

c+log, 3

B T =0.

,a,b,c€Z. Tinh tong T =a + b+ c?

DT="1.

&S Cau 13. Cho a > 0, b > 0 théa man a? + 4b*> = 5ab. Khing dinh nao sau day ding?

@10 a+2b loga+logh
&3 T~ 2
@210g(a+ 2b) =5 (loga + logb).

5log(a + 2b) = loga — logb.
@log(a +1)+loghb=1.

® Loi gidi.

$>Cdu 14. Cho a > 0, b > 0 théa man a® + 9b* = 10ab. Khéng dinh nao sau day ding?

®log(a +1)+1loghb=1.
©3log(a + 3b) = loga — loghb.

a+3b loga-+logbh
log 1= 5 .

@ 2log(a + 3b) = 2loga + log b.

® Loi gidi.

ong

~

?

O b6 Co6 Con bu
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J 10. SU DUNG TINH CHAT CUA LOGARIT K&t néi tri thire véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 15. V6i moi s6 thuc duong a va b théa man a® 4+ b?> = 8ab, ménh dé ndo dusi day
ding?

1 1
@log(a +b) = 5 (loga + logb). log(a+0b) = 5 (14 loga+logb).
1
@log(a+b):1+loga+logb. @§+loga+logb.
N V
® Loi gidi
B T
D) T
P P
M
e
BB e |

e
‘q_) ¢S Cau 16. Cho logy; 5 = a, logy 7 = b, log, 3 = ¢. Tinh logg 35 theo a, b va c.

En @ (3a+b)c‘ (3a—i—b)c‘ @ (3a+b)c‘ @ (3b+a)c.
O

1+c 1+b 1+a 1+c¢
4
-~ ® Loi giai
L
e
0
o e
h uuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuu
O
c
<m. 1 1 )
> ©Caul7. Chot = al™gv v = gl=18t v4i a > 0; a # 1. Khang dinh ndo sau day la
3 ding?
1 ) 1 1
@u:al-i-logat. u:al—logav' @u:al—i—logav. @u:al—logav.
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

$>Cau 18. Cho log, (\/ a?+9+ a) =

bang
®) 3.

(A)2.

2. Gia tri clia biéu thitc logy (2@2 +9—2ava® + 9)

(D)o.

¢ Cau 19. Cho f(1) =1, f(m+n) = f(m) + f(n) + mn v6i moi m,n € N*. Tinh gia tri clia
bidu thite T = log [f (96) — f 2(69) - 241] |
@o9. 3. ©)10. on

® Loi gidi.

¢S Cau 20. Cho a, b 1a cac s6 duong théa man b > 1 va v/a < b < a. Tim gia tri 16n nhat cla

biéu thitc P = log% a+2log (2)_

(A)6. 7.b

(©)s. D) 4.

 Loi gidi.
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K&t ndi tri thire véi cude séng

m

ai, m

N =

~ u

n mai thanh t

Luyé

AL
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /
TINH NGUYEN HAM BANG CACH SU DUNG TiNH

Bat @ CHAT CUA NGUYEN HAM

1. KIEN THUC CAN NHG

1. Dinh nghia nguyén ham.
Cho ham s6 f(x) xac dinh trén 7. Ham s6 F(z) dugc goi la nguyén ham ctia ham s6 f(z) trén 7 néu
F(z) = f(x), Vz €.

2. Tinh chat ctia nguyén ham.

O /f(ac)dac:f(x)—i-C.

O /kf(a:)dx:k:/f(m)dxvéik:#o.

0 [ = g@)ds = [ et [ go)n

3. Bang nguyén ham ctia moét s6 ham sb thudng gip

Nguyén ham co ban Nguyén ham md rong
o/de:C. o/1~dx:
x+C.
ot 1 (az + b)o+!
—1). b)*der = ———F— :
/ai = Ca /<ax1+> =i e O
/—d:c—ln]:z;\—i—C o/ dz = —In|ax + b + C.
x ax—ll—b a | )
Tdr = C. = dx=-=.
/e v=ot (ax + b)? v a ar+b
1
/azdx (0<a#1). e dy = et 1 C, (a #0).
a

cos(ax +b)dz = ! sin(ax +b) + C(a # 0).

coszdx =sinz + C.

g a
1
/smxdx——cosx—l-C’ sin(ax + b) de = —— cos(ax + b) + C.
a
1 1
—t — dr=-t b .
/cos2 dz = tanx + C. ./COSQ(ax—i—b) T=- an(az + b) + C
1 1
/ r=—cotx+ C. O/Q—dx:——cot(ax-l-xb)-l—a
sin® a: sin”(az + b) a

2. BAI'TAP MAU

(DE MINH HOA BDG 2019-2020) Ho tat c& cac nguyen ham ciia ham sb f(z) = cosz + 6
la

(A)sinz + 322 + C. (B) —sinz + 322+ C.

©sinx+6x2+0. @—sinx+C.
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J 11. TINH NGUYEN HAM BANG CACH SU DUNG TINH CHAT CUA NGUYEN HAM Két néi tri thire véi cude séng

A

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang toan st dung tinh chét dé tinh nguyen ham ctia ham
S0.

2. HUONG GIAT:

B1: Ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f(z) = cosx + 6z 1a /(cosx + 6x) dx.

B2: Tinh: /(cosx + 62) dz.

'

_-3. BAITAP TUONG TU VA PHAT TRIEN

<0

O)| > cau 1. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(z) =sinz — 2z + 1 1
\?é @—cosx—:v2+x. —cosx—x22+:v+0.
IS (Clcosz — 2%+ 2+ C. @—cosx—%—l—x—ira

¢S Cau 2. Ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 f(x) =e* +1 1a

@e””—{—C’. B) e® +z. @ez—l—x—i—C’. @—ez—i—x—l—C.

Luyén mai thanh tai, miét m

. . . 3z3 — 222 +5
&S Cdau 3. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(z) = e 1a
T

(A)z® — 2?4+ 5Inz + C. B 2®— 22 +5lnz+C.
©x3—x2+5ln|x|. (D) 2% — 2% +51n|z| + C.

® Loi gidi.

N . 1
$>CaAu 4. Ho nguyén ham clia ham so f(r) = — +27 la
(A)lnz?+2° - In2+C. lnx +—+C

I B Th.S Nguyén Hoding Viet — 80905.193.688 NCEE,



y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL
120 1
l @—;+1n2+c. @ +2°-m2+0C. J

® Loi gidi.
$>Cau 5. Tim ho nguyen ham ctia ham s6 f(z) = z — sin 6z.
2  cosbx r?  sin6x
@/f Jdo =" - ——+C /f Jdo=— - ——+C
22  cosbx x?  sin6x
@/f yar =2+ 22X 40 @/f(x)dx e
- e
® Loi giai c
o)
.................................................................................................. =
.................................................................................................. (]
c
4 N o
¢ Cdau 6. Tim nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 1 + tan? g g
@/fx dxz?tan§+0. /f(x)dx:tang—FC. O

@/f z—tan§+o @/f(x)dx:—Qtang—i-C’. )

® Loi giai ‘c
.................................................................................................. O
.................................................................................................. >

‘O
.................................................................................................. O
-
4 N ‘U
$>Cau 7. Tinh /(3 cosz — 3%) du. ]
3 37 8
@ 3smx—E—|—C —351nx—|-£—3+0 =>

@ Jsinz — e +C.

® Loi giai

$>Cdau 8. Néu /f(x) dz = ¢e® +sin2z + C thi f(z) bang

@ e” + cos 2. @ e’ — cos 2. @ e® + 2 cos 2. @ e’ + % cos 2.

® Loi gidi.
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J 11. TINH NGUYEN HAM BANG CACH SU DUNG TINH CHAT CUA NGUYEN HAM

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
$>Cau 9. Tim nguyén ham F(z) = /(a: +sinz) dz biét F(0) = 19.
(A) F(z) = 22 + cos x + 20. (B) F(z) = 2% — cosz + 20.
1 1
@F(w) = 5:1:2 — cos z + 20. (D) F(z) = 5952 + cos z + 20.
\ y_
® Loi gidi
-0
O( ) X \
a— | $©Cau 10. Cho ham s6 f(z) théa man f(x) =3 — 5cosz va f(0) = 5. Ménh de nao dudi day
“_9 ding?
= @f(:v):3:v+5sinx+2. (B) f(z) = 3z — 5sinz — 5.
= @f(:v):3x—5sinx+5. @f(w):3x+58inx—l—5.
— \ y.
«@- ® Loi giai
;6 ..................................................................................................
f—
E 4 N
N . . )
O | ¢©Cau 11. Tim nguyén ham F(z) ctia ham so6 f(z) = sin 3z cosz, biét F(0) = —.
= 1 1 1 1 2
- @F(l‘):—§COS4$+ZCOSQQJ+1. F(x):§cos4x+10052x+1.
! 1 1 13 1 1
F(x) = —=cosdx — = cos?2 —. F(x) = —=cosdx — — cos 2 1.
@ (x) 5 cosda — o cos :U—I—S @ (x) g cosdw — 7 cos x +
V_

uyén mdai

L

® Loi gidi.

4 Cau 12. Tim nguyén ham ciia ham s6 f(x) = e3® (1 — 3e7%).

@ /e&v (1— 367 dz = 193“3 + §e_2z +C. /63“’ (1—3e7) dz = %e“ -

3 %

3 5
—e v+ C.
2e +

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

— Se_‘r"”) dr = 3e3® 4+ 672 + C.

$>Cau 13. Cho F(x) 1a mot nguyen ham ctia ham 6 f(z) = e*” (23 — 4z). Ham s6 F(x) ¢6 bao

nhieu diém cuc tri?

(A)1. ®) 2.

(©s. D) o.

 Loi gidi.

> Cau 14. Cho ham s6 f(z) = 211

- 2r—3

) 2 1
ham s6 f(x) = 23:+
l‘_

@F(x) =x+4In(2z —3) + 1.
(CO)F(z) =z +2In(2z — 3) + 1.

3
xac dinh trén (5, —I—oo); F(z) 1a mot nguyén ham clia

3 théa man F(2) = 3. Tim F(z)?

B) F(z) =z +In(2z — 3) + 1.
(D) F(z) =2+ 2In(2z — 3) + C.

® Loi gidi.

¢S Cau 15. Cho ham s6 f(r) xac dinh trén R\ {1} théa man f(z) =

£(2) = 2020. Tinh S = £(3) — f(—1).
(A)21n2 + 4039. (B) 4039.

1
z—1

D1

va f(0) = 2019:;

(©-1.

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 11. TINH NGUYEN HAM BANG CACH SU DUNG TINH CHAT CUA NGUYEN HAM

Két néi tri thirc véi cude séng

t mai tét

&i, mié

~

thanh t

A

$>Cau 16. Tinh nguyén ham [ = /
@I:xQ—x+21n|x—3|+C’.

@I:x2—x+21n|x—3|.

$>Cau 17. Tinh nguyén ham I = /

@ln]w—1|+1n|x—2|+0.
@hﬂ(:c— 1)+ In(z —2)+ C.

sin 2z + C.

Tinh I = / sin? az dz?
95
o)
x
o)

B ] s |

sin 2z + C.

N\
2x2 —
77 7x+5dx.
r—3
B I=2*+z+2n|z—3/+C.
@I:x2—x+21n(x—3)+0.
y_
® Loi gidi.
N
2z — 3
dz.
2—3w+2
®B)In|z— 1| +Injz — 2.
@:ln|x—1|—ln|fc—2|+0.
y_
® Loi gidi
N
(22 + a)®
2
r 1
I_E %111230—1—0
@]:g Z—lin2x
y_
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A

4 N\
$>Cau 19. Cho ham s6 y = f(x) = ax® + bx® + cx + d, (a,b,c € R,a # 0) y
c6 do thi (C). Biét do thi (C) tiép xtc v6i duong thing y = 4 tai diém c6 \ /
hoanh do am, do thi ham s6 f(z) cho béi hinh vé beén. Y >
Tinh [ = /:cf(x) dz
75 e
@I:E—x3+x2+0. 1:1—35+2x+0 B
5 5
@I:%—af’—kx? @I:%—Z&x?’—l—xQ—l—C.
\ V_
® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

$>Cau 20. Cho ham s6 y = f(z) thda méan f(z

)- f(x) = &* 422 biét £(0) = 2. Tinh f2(2)?.

2 —% 2 —@ 2 _% 2 _@
Wre=1  ®re=5. Oreo=5. 0ro=3.
® Loi gidi.
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/ 11. TINH NGUYEN HAM BANG CACH SU DUNG TINH CHAT CUA NGUYEN HAM

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 21. Cho ham s6 y = f(z) théa man f(z) = 2z[f(x)]? biét f(2) = —g,f(x) # 0.
Th £(1)?.
®im=-3.  ®m=3  ©fn=s © s()=3
® Loi gidi.
°§ ..................................................................................................
D) e

«O

Luyén mai thanh tdi, miét mai t
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y /

5@'@ KHAI NIEM SO PHUC

e &

1. Kién Thitc Can Nhé

Tinh chét ciia s6 phitc (phan nay la kién thiic ciia ca BAI TAP MAU va BAI TAP PHAT TRIEN).
1. Céac kién thiic co ban vé sbé phiic

e Tap hgp sb phtec: C.

S6 phtic (dang dai s6 ): z = a + bi (a,b € R), a 1a phan thue, b 14 phan 4o, i 1a don vi 4o,
i =—1).

2z 1a s6 thuc = phan 4o clia z bang 0 (b= 0).

z 1a thuan 4o = phan thuc ctia z bang 0 (a = 0).

S6 0 vira 1a sb thuc via la s ao.

Hai s6 phic bang nhau:
Cho s6 phtic 21 =a+b-iva 2o =c+d-i.

b d (phan thyc bang nhau, phan 4o bang nhau).

2. Cac phép toan vé sbé phitc: Cho s6 phitc 21 =a +b-i va 20 = ¢+ d - i. Khi d6
B Phép cong hai sd phiic
21+ 2= (a+bi)+(c+di)=(a+c)+ (b+d)-i
B Phép trir hai sé phic
z2—2z=(a+bi)—(c+di)=(a—c)+(b—d)-i
B Phép nhan hai sé6 phiic
2129 = (a+bi) - (c+di) = (ac — bd) + (ad + bc) - i
k.z=k-(a+bi) =ka+ kbi
B Phép chia hai sb phic.

sz 2z (a+bi)-(e—di)  (ac+bd) + (be—ad)i ac+bd  be—ad,

= = = = = + {
<2 29+ Z2 |Zz\2 c+d? c? + d? 2+ 2 2 + d2

B Mo-dun cta sbé phic z 1a

|z| = Va? + b?
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J 12. KHAI NIEM sO PHUC K&t néi tri thire véi cude séng

A

o |22 = |22 L]
z | 2]
o |[2] —[Z]] <z + 2| < o] +[¢] o |[2] =[] <[z — 2| < o] + []

B S6 phiic lién hgp: S6 phiic lien hop ctia 2z = a + bi 14 Z = a — bi.

.E:z .Z—Z’ZZ—? .(E, _z
z 2!
o 2+ =747 e Z.-2 =27 e 2-Z=a’>+b°

3. Téng n s6 hang dau tién ctia cip sd nhan:
Cho cap s6 nhan c6 cong boi ¢, s6 hang dau u;.
bat S, = uy +us + - - + uy,, khi do

_ uy (1 —q")

: Sn (¢ #1)
v 1 —
‘0 '
m N\ o A x
-+ 2. Bai Tap Mau
\<U

s \ipu @
(DE MINH HQA BDG 2019-2020) Mo-dun ctia 6 phitc 1+ 2i bing
A5, V3. ©) V5. Ds.

o

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

. ) 1 i )
$>Cau 1. Cho s6 phic z = 5~ ?2 Khing dinh nao sau day 1a khang dinh dang?

@z-%z—\z!. 2:_—1—{—@@'. @\zlzﬁz @|z\:1.

Luyén mai thanh tdi, miét m

> Cau 2. Cho s6 phtic z théoa man (1 — i)z + 4z = 7 — 7i. Khi d6, mo-dun ctia z bang bao
nhiéu?

(A) |2] = V3. ® |2l = 5. ©ld =3. @ 2| =>5.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢S Cau 3. Cho hai s6 phtic z va 2. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
Z+2 =2z+72. B) |z- 2| = |2| - |#].
©z-7=%7. D2+ 2] = |2 + ']

 Loi gidi.

ong

~

$> Cau 4. Cho hai s6 phtic z; = 1 +14 vA 29 = —5 + 2. Tinh mo6-dun clia s6 phitc z; + 2.

(A) 5. -3 ©V7. D) —V/7.

 Loi gidi.

P66 C6 Con bu

> Cau 5. Cho s6 phtic z thoa man (22— 1)(1+4) + (24 1)(1 —4) = 2— 24. Gia tri ctia |2| &

®Z ® V2. ©L ®¥2 0

 Loi gidi. S

¢ Cdau 6. Cho s6 phiic z = (3 — 2i)(1 +¢)%. Modun clia w =iz + z 1a

A)2. 2V/2. ©1 D) V2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

(V3 +i)?

$> Cau 7. Cho sbé phtc z thda z = —

(A) 2v/2. 4/2.

. Moédun ctia s6 phiic z + iz 1a

©o. (D) 16.

$>Cau 8. Cho z =1 — 2i va w = 2 + 4. Khang dinh nao sau day la khang dinh sai?

Bl @l

e VA

@’3 _

®) |2-w| =2 - | = 5.

B 3.
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y £ £

¢ Cau 10. Tim s6 phitc z théa man he thiic |z — (2 +4)| = V10 va 2 - z = 25.

@z:3+4i;z:5. ® z=3+4i;2=-5.

@z:—3+4i;z:5. @323—42';2::—5.
® Loi gidi.
.................................................................................................. o
.................................................................................................. C
.................................................................................................. D
.................................................................................................. 3
n]
G
$>Cau 11. Cho s6 phiic z = a + bi(a,b € R) théa man 7a 44 + 2bi = —10 + (6 — 5a)i. Tinh | ()
P=(a+0)z Vo)
—4v/2 2+/2
(AP = ;/_9. (B) P = 24/17. (© P =12V17. @P:%_. O
‘O
® Loi gidii. -
O
.................................................................................................. —
.................................................................................................. c
O
.................................................................................................. >
.................................................................................................. \O
O
- ) , , ) -
$>Cau 12. Cho s6 phiic 2y = 1 — 2i, 2o = 2 + i. Mo-dun clia s6 phic w = 21 — 220 + 3 13 O
A |w| = V5. ® |w| =5. ©lw| =4 D) |w| = V3. [
® Loi giai 2
- . N Il = .
¢S Cau 13. Cho s6 phiic z thdéa méan dieu kién (2 + ¢)z + 1—+Z = 5 — i. Mo-dun ciia sO phiic
i

w =1+ 22+ 22 c6 gia tri 1a

(A) 10. —10. (C) 100. (D) —100.

® Loi gidi.
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y 12. KHAI NIEM sO PHUC

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4040 2020
(A) 240 92020,

@ 96060

&

(A 3. ®) 2.

$> Cau 15. €6 bao nhieu sé phitc z théa man: |z|2> +|Z)° = 50 va z +Z =

8
(©)4. D) 1.

nh tai, miét mai tat

o Loi gidi.

I o R

<

e

;6 ..................................................................................................

c

QD¢ N

;‘ &> Cau 16. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao la khing dinh sai?

- @ (1 4 §)2020 = 21010, ( 213())9 _ 2‘ = /5.

@ I(1+ i)zozo _ 21010i| — 91010 @ (1+ i)2020 =(1- z')2020.
N V
® Loi giai
. . 2 ; . |z+1 lz—1
¢S Cau 17. C6 bao nhiéu s6 phiic z thoa |- —|=1va oy

(A)1. ®) 2.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> Cau 18. Cho sb phic z = ;
1 —m(m — 21)

1
5 0.

,m € R. Tim |2|max

$>Cau 19. Chosb phitc z = 1+42+i*+--- +42 + ... +4i20%0 n € N. Mo-dun ciia z bing

A 2. 2020.

(©)1010. D) 1.

 Loi gidi.

(T—;’)?’

B) 5.

9 Cau 20. Cho sb phiic z ¢6 phan thuc va phan 4o 1a céc s6 duong théa man z + (1 —4)5 - 2 —

= 3+20i. Khi d6 mo-dun ciia s6 phitc w = 14 2+ 22+ 23 ¢6 gia tri bang bao nhiéu?

(©) V5. D 1.

 Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO Két néi tri thire véi cude séng

Y/
BAI TOAN TIM HINH CHIEU CUA DPIEM TREN MAT

Bii @ PHANG TOA PO
¢ NS

1. Kién Thitc Can Nhé
® Cho diém M (z;y; 2):

— Hinh chiéu ctia diém M tren Ox 1a M, (z;0;0).
— Hinh chiéu ctia diém M tren Oy 1a Ms (0;y;0).
— Hinh chiéu ctia diém M tren Oz 1a M3 (0;0; 2).
—— Hinh chiéu ctia diém M trén (Ozy) 1a My (z;y;0).
— Hinh chiéu ctia diém M trén (Oyz) 1a Ms (0;y; 2).
O — Hinh chiéu ctia diém M tren (Ozz) 1a Mg (z;0; 2).
_E) ® Tim hinh chiéu ciia diém A trén mat phang («).
¥« p 2
-9 — Viét phuong trinh duong thang d di qua A va vuong géc véi («).

—— Hinh chiéu H clia diém A lén mat phang « la giao diém ciia dudng thang d va («).
® Tim hinh chiéu d’ ctia dudng thang d trén mat phang (a).

Cach 1.
— Néu duong thang d song song véi () thi d’ // d.
+ Lay diém M thuoc duong thang d va tim hinh chiéu M’ ctia diém M trén ().
+ Duong thang d’ di qua M’ va song song véi duong théng d.
— Néu duong thang d cit (a) tai M
+ Lay diém N thuoc duong thang d va tim hinh chiéu N’ ctia N trén (a).
+ Duong thang d’ di qua hai diém la M va N.
Cach 2.
— Viét phuong trinh mit phang (3) chita dudng thang d va vuong goc véi (a).
— Khi d6 dudng thang d’ 14 giao tuyén ctia hai mat phang (o) va (3).

®@ Tim hinh chiéu A’ clia A trén duong thing d.

Luyén mai thanh tai, miét mai

Cach 1.
—— Viét phuong trinh mat phang (P) chita A va vuong goc véi d.
— Hinh chiéu A’ 1a giao diém ctia d va (P).
Cach 2.
— Tim toa do diém A’ theo tham s6t (A € d).
— Lap phuong trinh EX’ - %4 = 0. Giai phuong trinh tim ¢ suy ra toa do diem A’.
® Tim diém M’ dbi xting véi M qua (P):
— Tim hinh chiéu H ctia M trén (P) (khi d6 H 1a trung diém MM').
— Ap dung cong thiic tinh toa do trung diém suy ra toa do diem M.

2. Bai Tip Mau
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y'  J 4

(Dﬁ) MINH HOA BGD 2019-2020) Trong khong gian Owyz, hinh chiéu vuong géc ciia diém
M (2;—2;1) trén mit phing (Ozy) c6 toa do la

(A)(2:0;1). (2;-2;0). ©)(0;-2;1). D) (0;01).

( % Phan tich huéng dan giai )

1. Dang toan: Day la dang toan x4c dinh hinh chiéu clia diém trong khong gian trén
mat phing toa do.

2. Huéng dan giai:

Budc 1. Xéc dinh cac toa do cia diém M.
Buéc 2. Viét két luan.

'

3. Bai Tap Twong Tu va Phat Trién

> Cau 1. Hinh chiéu vuong goc clia diem A (2;3; —1) trén mat phang (Oyz) 1a diém

(A) M (2;0;0). N (0; —3; 1). @P 0;3; — D) Q(-2:3;-1).

O b6 C6 Con Puong

® Loi giai

................................................. (SO
\ ==
L
4> CdAu 2. Hinh chiéu vudng goc ctia diém A (3;1; —1) trén mat phang (Oxz) 1 diém O

\
(A) A’ (3;0;—1). (B) A’ (0;1;0). @A' —3,1;1). (D) A (0;1; 1) ;

\
® Loi gidi. O
-
................................................. L O
n)]
O
4 Cau 3. Hinh chiéu vuong goc clia diem A (5; —4; 3) trén truc Oz la diém <

(A) A’ (=5;4;0). (B) A4 (5;0;0). @A’ 5:d; —3). (D) A’ (—5; 4; —3).

® Loi gidi.

9 CAau 4. Hinh chiéu vuong goc clia diem A (3;5;8) trén truc Oy 1a diem

(A) A (3;0;8). A’ (=3, 5;-8). (C) A (0;5;8). (D) A’ (0;5;0

® Loi gidi.
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J 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO Ké&t néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4> Cau 5. Hinh chiéu vuong goc ctia diem A (—3; V/5; 7) tren truc Oz la diém

@A(—B; V/'5; O). A(—5;\/3; —7). @A(O;O; 7). @A(O;O;—?).

o Li gidi.

(A)2. B 4. (©-2. D) -1.

® Li gidi.

WG e

$>Cau 7. Tim hinh chiéu ctia diém M (2;0; 1) trén mat phang (o) : 2 +y + 2 = 0.

(A) M (1;-1;0). (B) M (3;1;2). (C) M (2;0;1). (D) M (4;2;3).

® Loi gidi.

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

4 N
r=14+2t
4> Cdu 8. Hinh chiéu d’ ctia dudng thang d: { y =3+t trén mat phang (Oxy) c6 phuong
z=1-2t
trinh 1a
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

98 = 1L — 2 r=1+4t A=) 08 = &) = s
W y=3+t . y=2+2t ©y=3+t D{y=3+t .
A= 3= z=0 =
® Loi gidi.
4 N
~ \ s 2w . 2 t—1 y-2 =z
¢S Cau 9. Tim phuong trinh hinh chiéu d' cua dudng thang d: T trén mat
phing (Oyz).
=0 =0 =0 xr=0 CCD
(A{y=2—t. y=3+t . ©{y=1+t. D) {y=2+t. re)
2 =2t 2=1+2t 2 =2t 2 =2t 3
\ N V. m
® Loi gidi. S
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. m
O
.................................................................................................. =
L
4 N O
r=2-+t >
> Cau 10. Hinh chiéu d’ ctia duong thang d: < y = —3 + ¢t trén mit phing (Ozz) la O
2 = M O
r=4—-1t r=2+1 r=4+1 z=3—-1¢ ‘g
Ay=0 . y=0 ©4qy=0 DJy=0 Q
% 183 — i z=44+2t z=44+2t z=4-2 "—
® Loi gidi
. o -3 —1 1
¢S Cau 11. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho dudng thang d: :r:3 = yl = z+1

va mit phang (P) : # — z — 4 = 0. Viét phuong trinh duong thang 1a hinh chiéu vuong goc ciia

duong thing d len mat phiang (P).
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/ 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO

Két néi tri thirc véi cude séng

A

rz =3+ 3t r=3+1 =3+t r=3—1
A {y=1+t y=1+t ©){y= D dy=1+2¢.
z=—-1-—1 z=—1+t z=-—1—1 z=—1+1
QLbigiéi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
~ 2 - 12 - 9 - 1
¢S Cau 12. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho duong thang d: v 1= J 5 = : T
vh mit thing (P): 3x + 5y — 2 — 2 = 0. Goi d’ 1 hinh chiéu ctia d 1én (P). Phuong trinh tham
s ctia d' 13
T =62t T =62t r = —62t T = 62t
(A)Qy=—25¢ y = —25¢ (C©){y=25t (D) { y = —25¢
z=—2461t z =24 61t z=2—061t z =24 61t
\ V.
o Loi gidi.
.................................................................................................. (0)
c
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J 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
r=1—t
> Cau 13. Cho duong thang d: { y =2+ 2t vh mat phang (P): 2 —y+ 2 —1 = 0. Dudng
z=—-1—-1
thang d 1a hinh chiéu vuong géc ciia d trén mat phang (P) c6 phuong trinh
r=1+1 r=t r=t z=1-1¢
A)dy=-1-2t. y=-3+2t. (O y=-3+2t. (D) Jy=-2+2.
z=1+t¢ z2=-2-—1 z=-=24+t z=2+1
N V.
® Loi gidii.

TR
O

e [
MO
e

T e
h ..................................................................................................
«@-

o JRRR R R R R R L L I R L PR TR R R R L ST PRERELEPPRRRELES
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
L

: ..................................................................................................
@ N
L

i

:0

- N .z 2 o ~ N 2 Z =1 y+1 z S

E ¢S Cdau 14. Hinh chiéu cia diem A (2; —1;8) trén dudng thang d: 5= —1 —35¢ hoanh
<<1C>- do bing

> (A) 5. -3. (©) 5. (D)o.

]

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Cau 15. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing A:

1 2
ac—2k — y_+1 — % Goi H (a;b;c) la

hinh chiéu ciia diém A (2; —3;1) lén dusng thang A. Tinh a + b + c.

(A)o. ®) 1.

(©-1.

® Loi gidi.

19 19

A, 2 . _ 12
y=-3 t (] 5 t
AN z=1+1

&> Cdau 16. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thing d:

2y + 1 = 0. Tim hinh chiéu ctia duong thang d trén (P).

N
r=1+4+ 2t
y=—t  vamit phang (P): z +
z2=2-+t
3 1
=—+2t =—-+2
ol ol
4 2
=—Z_¢ =
U= J= s
z2=2+t z=1+t

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO

Két néi tri thirc véi cude séng

t mait

LIS

~

qi, mié

at gioi.

y /4

Luyén mai thanh t

4 N\
r=1+t
&> Cdu 17. Trong khong gian Ozyz, cho dudng théng d: { y = 2 va mit phang (P) : z +
z=1t
2y — z — 1 = 0. Tim hinh chiéu ctia dudng théng d trén (P).
( 1 ( 1 ( 1 ( 1
——4¢ — 4t —— ¢ — 4t
T 3—|— x 3+ x 3 x 3+
2 2 2 2
@<y=— y=z @ y=z @ y=-+t
3 3 3 3
2 t 2-|—t 2-|—t 2—|—t
z2==— z== z2== z2= =
\ 3 \ 3 \ 3 \ 3
\ N V
® Loi gidi
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 18. Trong khong gian Ozyz cho tit dien ABCD c¢6 A(1;0;0), B(0;1;0), C(0;0;1),
D (—2;1;—1). Goi H (a; b; ¢) la chan duong cao ha tit dinh D cta ti dién. Tinh 2a + b + c.

(A) 3. ®) 2.

D1

¢S Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;3;—1), B(0;—1;2),

C'(1;0;3). Goi H la chan

duong cao ha tit dinh A ctia tam giac ABC. Hoanh do diém H la

B 3.

—1.

Noi Pau C
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/ 13. BAI TOAN TiIM HINH CHIEU CUA DIEM TREN MAT PHANG TOA DO

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

> Cdu 20. Goi M’ (a;b;c) 1a diém dbi xing ctia diém M (2;1;3) qua mat phang (P) : z —y +

z—1=0.Tinha+0b+c.

(©)4. D 1.

® Li gidi.

LIS

di thanh tai, miét m

yén mai

Lu
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y Muc luc

Két ndi tri thire véi cude séng

A 4
XAC DINH TAM, BAN KINH DIEN TICH THE TICH

Bal @ CUA MAT CAU
® & ®

1. Kién Thitc Can Nhé

Tinh chat ctia mat cau

Phuong trinh m&t cau dang chinh tac:

Cho mit cau c¢6 tam I(a;b; c), ban kinh R. Khi d6 phuong trinh chinh t&c clia mat cau 1a
(9): (x—a)®*+ (y —b)*+ (2 — ¢)* = R%

Phuong trinh mat cau dang khai trién 1a (S): 22 + y? + 22 — 2ax — 2by — 2cz +d = 0.

Khi d6 mat cau c6 c6 tam I(a;b;c), ban kinh R = va? + b+ % —d (a®* + b* + 2 —d > 0).

2. Bai Tap Mau

(Dﬁ MINH HOA BDG 2019-2020) Trong khong gian véi hé truc toa do Owxyz, cho mat cau
(9): (z+1)*+(y—2)*+ (2 —1)*=9. Tim toa do tam [ va tinh ban kinh R cta (5).
(A)I(—1;2;1) va R = 3. (B) I(1;-2;—1) va R =3.
(©I(-1;2;1) va R=09. (D) I(1;-2;—1) va R=9.

£ Phan tich huéng din giai )

® DANG TOAN: Day la dang toan sit dung tinh chit dé xac dinh tam va ban kinh
clia mat cau.

@ HUONG CIAL

— Buéc 1: Dya trén phuong trinh mat cau dang chinh tic tim tam va ban kinh
clia mit cau.

— Budce 2: Mat cau (S): (x —a)* + (y — b)* + (2 — ¢)? = R? ¢6 tam I(a;b;c) va
ban kinh R.

'

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

¢S Cau 1. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho mat cau c¢6 phuong trinh (z — 1)? +
3)2 4 22 =9. Tim toa do tam I va ban kinh R clia mat cau do.

(A)I(-1;3:0); R=3. (B) I(1;-3;0); R=9. (C)I(1;-3;0); R=3. (D)I(~1;3;0); R=09.

9 Cau 2. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y*+22—6x+4y—82+4 = 0.
Tim toa do tam [ va tinh ban kinh R clia mét cau (S).
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J 14. XAC DINH TAM, BAN KiNH, DIEN TICH, THE TICH CUA MAT CAU

Két néi tri thirc véi cude séng

(A)I(3;—2;4), R = 25.
(C)I(3;-2;4), R =5.

A

(B) I(—3;2;—4), R =5.
(D) I(—3;2;—-4), R = 25.

o Li gidi.

% Cau 3. Trong khong gian Ozyz, dién tich ctia mat cau (S): 3z%+3y?+322+62+12y+182—3 =

0 bang

(A) 20r. 407

(C)60m. (D) 100

® Loi gidi.

o YR
D)
e

\<U ..................................................................................................
e
0
& | $>Cau 4. Trong khong gian véi he truc toa do Ozyz, cho mit cau (S) ¢6 phuong trinh 22 + 5%+
a— | 22 —2x —4y — 62+ 5 = 0. Tinh dién tich mat cau (S).

:Gé' A 42r. (B) 36. ©or. D) 12r.

R ® Loi giai
%o
h ..................................................................................................
L
e |
ie
=
5 ¢ Cau 5. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mat cau (S9): (z — 1)+ (y+2)2 + 22 = 9.
c Mit cau (S) c6 thé tich bing

4
| ®v=16r (B) V = 367 ©V = 14x. @V:%w
«@-
:>; ® Loi giai
—l

® 2

4> Cdu 6. Trong khong gian Ozyz, cho diém I(1;0;2) va dusng thang d: T Goi

(S) 1a mat cau c6 tam I, tiép xic véi duong thing d. Ban kinh ctia (S) bing

r—1 Y z

5 N
©=5 5

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cdau 7. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho diém I(1; —2;3). Ban kinh mat cau tam I,

tiép xuc véi truc Oy 1a

(A) V0. V5.

(©)s. (D) 10.

® Loi gidi.

D6 C6 Con Buong

> Cau 8. Trong khong gian Ozyz, mat cau c6 tam I(1;0; —2) va tiép xtc véi mat phang (a): z+ ‘c

2y — 2244 =0 c6 duong kinh la

(A 3. 5.

@6. @ 2. S

® Loi giai. O
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J 14. XAC DINH TAM, BAN KiNH, DIEN TICH, THE TICH CUA MAT CAU Két néi tri thire véi cude séng

y £ £

> Cdu 9. Trong khong gian Oxyz, mat cau c6 tam A(2;1;1) va tiép xtc v6i mat phang (Oxy)
¢6 ban kinh Ia

A)s. ® 3. ©:2. D@1

® Li gidi.

4> Cdu 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat phing (P): z — 2y + 22z —2 = 0
va diém I(—1;2; —1). Ban kinh mit cau (S) c6 tam I va cit mat phang (P) theo giao tuyén la
duong tron c6 ban kinh bang 5 1a

(A V31 V5. ©s. D) 10.

® Li gidi.

¢S Cau 11. Trong khong gian vé6i he truc toa do Ozyz, mit cau (S) ¢6 tam [(—2;3;4) cat mit
phing toa do (Ozz) theo mot hinh tron giao tuyén c6 dién tich biang 167. Thé tich ctia khéi cau
do6 bang

(A) 80 S (C) 1007 (D) 257

3

o Li gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]



y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 12. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, mit cau (S) ¢6 tam I(—1;2;3) cat mit
phéang (8): 2x — y + 2z — 8 = 0 theo mot hinh tron giao tuyén c6 chu vi bang bang 8. Dién tich
mit cau (S) bang

(A) 80 507, (C) 100m. (D) 257. g

® Loi gidi. 5

n)

.................................................................................................. .
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
O

4 N \o

$> Cdu 13. Trong khong gian Ozyz cho cac mat phang (P): z—y+2z+1 =0, (Q): 2z+y+z—1 = &
0. Goi (S) 1a mat cau ¢6 tam thuoc truc hoanh, dong thai (S) cit mit phing (P) theo giao tuyén | <)
13 mot duong tron c¢6 ban kinh bang 2 va (S) cit mat phang (Q) theo giao tuyén la mot duong | ‘=
tron c6 ban kinh bang r. Xac dinh r sao cho chi c¢6 ding mot mit cau (S) théa yéu cau. O

@rz\/g. r:\/g. @r:\/i. @7’2?. A=

® Loi gidi. O

¢S Cau 14. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho A(—1;0;0), B(0;0;2), C(0; —3;0). Ban
kinh mit cau ngoai tiép ti dien OABC 1a

®YH ® L ©¥: D vid

® Loi gidi.
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J 14. XAC DINH TAM, BAN KiNH, DIEN TICH, THE TICH CUA MAT CAU

Két néi tri thirc véi cude séng

Luyén mai thanh t

A

> Cau 15. Trong khong gian véi hé toa do Owzyz, cho diéem A(2;0;0), B(0;2;0), C(0;0;2),
D(2;2;2). Mat cau ngoai tiép tit dien ABC'D c6 ban kinh 1a

®YE ® i

©%Z

® Loi gidi.

4> Cdu 16. Trong khong gian Ozyz, cho diém H(1;2; —2). Mit phang (a) di qua H va cit cac
truc Oz, Oy, Oz tai A, B, C sao cho H la tryc tam tam giac ABC. Ban kinh mit cau tam O va
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

tiép xtic v6i mat phang («).

AR = B R=5.

A

(COR=3.

® Loi gidi.

L

> Cdu 17. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;0; —1), mat phing (P): 2 +y — 2z — 3 = 0.
Mit cau (S) c6 tam I ndam trén mit phang (P), di qua diém A va gbe toa do O sao cho chu vi
tam gidac OIA bing 6 + /2. Dien tich mat cau (S) la

(©) 8 = 49 D) S = 36m.

(A) S = 16m. (B) S = 26r.
® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Ch
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J 14. XAC DINH TAM, BAN KiNH, DIEN TICH, THE TICH CUA MAT CAU K&t néi tri thire véi cude séng

A

Xe)
O
e
«O N _
“= | ¢>Cdu 18. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho mit cau (S): (z—1)*4+(y—2)*+(2—3)> =9
/0 | tam I va mat phang (P): 22 + 2y — z + 24 = 0. Goi H 1a hinh chiéu vuong géc ctia I trén (P).
E Diém M thuoc (S) sao cho doan M H c¢6 do dai l6n nhét. Tim toa do diém M.

e

«@

(A) M(—1;0;4). M(0;1;2). (C) M(3;4;2). (D) M(4;1;2).
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

mat cau (S) bang

i) VL

4 N\
T = r=4+t
&> Cau 19. Trong khong gian Ozyz cho hai dudng thing Ay: {y=2+1t, Ay: {y=3—2t.
Z:—t Zzl_t

Goi (S) 1a mat cau c6 ban kinh nhé nhat tiép xtc v6i cd hai dudng thang A; vd A,. Ban kinh

3 ON
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J 15. XAC DINH VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG K&t néi tri thire véi cude séng

y /4
5@'@ XAC DPINH VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG
_ > .

1. Kién Thiic Can Nhé

Xac dinh véc-to phap tuyén ciia phuong trinh mit phang.
Phuong trinh tong quat cia mit phang (P) trong khong gian c6 dang: Az + By + Cz + D = 0 v6i
A+ B*4+C* > 0.
Néu phu’OHg trinh mat phang (P) ¢6 dang Az + By + Cz + D = 0 thi mot véc-to phap tuyén clia mit
phang 1a @ = (A; B; C).
Néu mit phang (P) vudng goc véi gid clia véc-to 1 # 0 thi vée-to 7 la mot véc-to phap tuyén cla
mit phang (P).
Néu mit phang (P) song song hogc chita gia clia hai véc-to khong cting phuong @, b thi véc-to [E’, F}
13 mot vée-to phap tuyén clia mat phang (P).
‘:—' Néu mat phang d} qua diém M (a;b;c) va nhan 7 = (4; ) 1a mot véc-to phap tuyén thi phuong
S trinh cta mét phang la A(z —a) + Bly —b) + C(z —¢) =

r—
" 2. Bai Tap Mau

(D}il MINH HOA BDG 2019-2020) Trong khong gian Oxyz, cho mit phang («): 3x+2y—4z+1 =
0. Véc-to nao sau day 1a mot vée-to phap tuyén clia mit phang (a)?

(A) T = (3;2;4). Ts=(2—4;1). (O =3;—41). (D) 7y=(3;2-4).

& Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day 1a dang toan nhan biét véc-to phap tuyén clia mat phing c6 phuong
trinh cho trudc.

2. HUONG GIAT:

B1: Xac dinh cac hé s6 A, B, C, D trong phuong trinh dang tong quat Az+By+Cz+D =0
clia mat phang (o).

B2: Khi d6 mot véc-to phap tuyén cla (a) la 7 = (4; B; C).

'

di thanh tai, miét mai

Luyén m

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

> Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (P): o — 4y + 3z — 2 = 0. Mot véc-to phap
tuyén ctia mat phang (P) 1a

(A) 7y = (1;4;3). B R3=(-1;4,-3). ©7s=(-43-2). D) R =/(0;—43).

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4> Cdu 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phang (P): 2 — 3z + 4 = 0. Véc-to
nao dudi day co gia vuong géc véi mat phang (P)?

(W) T3 = (2;-3;4). 7= (20,-3). (©",=(30;2). (D) 74 = (2;-3;0).

 Loi gidi.

4> Cdu 3. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho mat phang (P): % +

nao dudi day 13 mot véc-to phap tuyén cta (P)?

(A7 = (6;3;2). B 7 = (2;3;6). © 7 =(1;23). D7 =(3;21).

~

ong

&> Cau 4. Toa do mot véc-to phap tuyén ciia mit phing (o) di qua ba diém M(2;0;0),
N(0;—3;0), P(0;0;4) 1a

(A (2;-3;4). (~6;4;—3). (© (~6;-4;3). @ (-6;4;3).

O b6 Cé Con bu

® Loi giai
.................................................................................................. .

.................................................................................................. —
L
O
> Cdau 5. Trong khong gian Oxyz, cho ba diem A(2;—1;3), B(4;0;1) va C(—10;5;3). Véc-to >
nao dudi day 1a véc-to phap tuyén ctia mat phang (ABC)? ‘0
WR=122. @®F=(1-22 OF=L8&2.  DO7F=(120) g
S o2 O

Loi giai.
® g Q
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. =

> Cau 6. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho hai diem A(2;—1;5), B(1;—2;3). Mt
phang (a) di qua hai diém A, B va song song véi truc Ox c6 véc-to phap tuyén 7 = (0; a;b). Khi

PN
doé ti so i bang

-2, ® —;- @g OF

® Loi gidi.
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/ 15. XAC DINH VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG K&t néi tri thire véi cude séng

y £ £

$>Cdu 7. Cho hai diém M (1;2; —4) va M'(5;4;2) biét M’ 1a hinh chiéu vuong géc ciia M lén
mit phang (). Khi d6 mit phang () c6 mot vée-to phap tuyén la

A7 =(21;3). 7 = (2;3;3). ©r=33%-1). O7=(2-1;3)

® Loi gidi.

> CAu 8. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao dudi day la phuong trinh mit phang di
qua diem M (3; —1;1) va c6 vée-to phap tuyén 7 = (3;—2;1)7?

(A)z—2y+32+13=0. (B)3z+2y+2—8=0.
=1 ©s3r-2+z+12=0. D)3z —2y+2—12=0.
<:9 = y,
O ® Loi gidi.
e
MO

phéng trung truc ciia doan thing AB.

e
e,

:'q_,_ > Cdu 9. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;5; —2), B(3;1;2). Viét phuong trinh mat
e

f—

L

(A)2z+3y+4=0. (B)x — 2y + 22 = 0.
(Clz—2y+2:+8=0. D)z —2y+2:4+4=0.
. V.
Loi gidi.
c ® Loig
@ L
L
h ..................................................................................................
B < |
«@-
5
=1 | &5 Cadu 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh nao duge cho dudi day 14 phuong

trinh mat phing (Oyz)?

@xzy—l—z. y—z:O. @y—i—z:(). @x:

> Cau 11. Trong khong gian Ozyz, goi (o) 1a mat phang di qua diém M (1;1;1) v vuong goc
v6i hai mat phang (8): 2x +y + 22+ 5 = 0; (): 3z + 2y + 2z — 3 = 0 Mit phang (a) tao véi cic
truc toi% do Ox, Oy, Oz mot tﬁl%ilén c6 thé tich bang . 191

N V

D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

027
@(a):z:().
@(Q):x+11y+1=0.

> Cau 12. Trong khong gian Oxyz, mat phing nao trong cic mit phing sau song song véi truc

4> CdAu 13. Trong khong gian véi he truc toa do Oxyz, cho hai mat phang (a): v +y—2z+1=0

va (8): — 22 +my + 2z —2=0. Tim m dé (a) song song véi (3).
@Kh()ng ton tai m. m:—2. m = 2. @m:5.
® Loi gidi.

> Cau 14. Trong khong gian v6i hé truc Ozyz, cho hai mit phing (P): nz + 7y — 62 +4 =0,
(Q): 3x+my—22—7 = 0. Tim gié tri ctia m, n dé hai mat phang (P), (Q) song song véi nhau.

@m:g,nzl. m:%,n=9.

@m:9,n=; @m:g,n:g

?

O b6 C6 Con Puong

e

Ch

>

‘O
O

-
O
n]

0
Z
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J 15. XAC DINH VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Cdu 15. Trong khong gian Oxyz cho hai mit phing (P): 2 — 3y + 22+ 1 =0, (Q): (2m —
Dz +m(l —2m)y + (2m —4)z + 14 = 0. Tim m dé (P) va (Q) vuong géc nhau.

@me{—l;—g}. (B)m e {2}. @me{l;—g}. @me{g}

® Loi gidi.
S0 e e
O
e
MO e D
e
0
E 4 N\
4> Cdu 16. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(10;2; —2), B(15;3;—1). Xét mat phang
:'q_,_ (P): 10z + 2y +mz + 11 = 0, m la tham s6 thyc. Tim tat ci gia tri ctia m dé mat phing (P)
é vuong géc voi duong thing AB.
(A)m = -2. B)m=2. (C)m = —52. (D) m = 52.
'6‘ N V
4 .~ n
- ® Loi giai
L
P
4 ISR
L
i
0 ¢ \
E > Cau 17. Trong khong gian Ozyz, cho ba mit phang (a): z +y+2—6 =0; (8): ma — 2y +
| ztm- 1=0; (y): mx+ (m—1)y—z+2m = 0. Tim m dé ba mat phang d6 doi mot vuong
«@-] sgoc.
:>; @mzl. m:—3. @m:—l. @sz.
| \ y_
® Loi gidi
4 N
4> Cdu 18. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz cho hai mit phang (P) va (Q) tuong ting
c6 phuong trinh 14 3z — 6y + 122 — 3 = 0 va 22 — my + 82 + 2 = 0, véi m 1a tham s6 thyc. Tim
m dé mat phang (P) song song v4i mit phang (Q) va khi d6 tinh khoang cach d giita hai mat
phing (P) v (Q)- 2
m=—-4vad=—. m=2vad=—.
@ V21 V21
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Két néi tri thire véi cude sdng

o, 2
@m:élvad——m.

® Loi gidi.

len (P) béng %
@B(o;o;g). B(O;o;—§).

b}

> Cdau 19. Trong khong gian Ozyz, cho mit phéng (P): 2z+y+22z—3 = 0 v diém A(2; —1;0).
Tim toa do diém B thuoc truc Oz sao cho do dai doan hinh chiéu vuong goc ciia doan thing AB

@B(O;O;—g). @B(O;O;g).

® Loi gidi.

AlBl.

(A) A1B, = V3. A1B, = V6.

4> Cdu 20. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): x — 2y — 2z = 0 va hai diém A(1;1;1),
B(2;2;2). Goi Ay, By lan lugt 1a hinh chiéu vuong géc ctia A, B len (P). Tinh do dai doan théng

(©) A1B; =1. (D) A1B; = /2.

® Loi gidi.
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/ 15. XAC DINH VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG K&t néi tri thire véi cudc séng

AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

-~
Bt @ PHUGNG TRINH DUGNG THANG .

1. Kién Thiic Can Nhé

a) Phuong trinh chinh tic clia dudng thang:
Duong thing d di qua diém M (z0; yo; 20) VA c6 véc-td chi phuong @ = (a;b;¢),a-b-c # 0 c6
phuong trinh la
T—To Y—Yo <Z— %0
a b ¢

b) Phuong trinh tham s6 ctia dudng thang:
Duong thing d di qua diém M (z¢; yo; 20) V& c6 véc-to chi phuong U@ = (a;b;c) c6 phuong trinh
1a
T =1x9+ at
y=1yo+0bt ,(t€R)

z2=2zy+ct

2. Bai Tap Mau

(D]i] MINH HOA BDG 2019-2020) Trong khong gian Oxyz, diem nao dudi day thuoc duong
thingd: T _¥—2_2—1
-1 3

T
(A) P(=1;2;1). Q(1; —2; —1). (C)N(-1:3;2). (D) M(1;2;1).

& Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan nhan biét diém thuoc, khong thuoc dudng thing cé
phuong trinh cho trude.

Phuong phap.

- B1: Lan lugt thay toa do cac diém M, N, P,Q vao phuong trinh ciia dudng théng d.

- B2: Dya vao két qua sau khi thay, két qua ding suy ra diém tuong ting thuoc d.

3. HUONG CIAT:

- B1: Lan lugt thay toa do cac diém M, N, P, vao phuong trinh ctia dudng thing d.

- B2: Dya vao két qua sau khi thay, két qua ding suy ra diém tuong ting thuoc d.
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y 16._ PHUONG TRINH DUONG THANG

Két néi tri thirc véi cude séng

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

A

&> Cdau 1. Trong khong gian Oxyz, duong thing d: v ; = —

(A) (-1;2;-3). ® (1:-2;3).

1 y+2 =2

") __5 di qua diém

@ (—3;4;5). (D) (3;—4; —5).

® Loi gidi.

O R 9 —2 1 ?
o% ¢S Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: * 5 = y_+1 _ it 3. Diém nao sau
“-'6 day khong thuoc duong thang d?
=| AnNEZ-13). ® Pi;-2-1).  ©QL0-5. @ M-213).
4
g ® Loi gidi.
S O
«@-
— \
'-9 r=t
-E > Cdau 3. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: { y = 1 — t. Duong thang d di qua diém
le) z2=2+1
_E nao sau day?
5| @®KLG-LD. ® H(1;2;0). © E1;1;2). D) F(0;1;2).
N V.
£ ® Loi gidi.
c
() T R I I T
>
S e |
—l

> CAu 4. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d: T

day thuoc duong théng d?

(A) M(~1;-2;0). M(-1;1;2).

2 1 7

(C)M(2:1;-2).

o Li gidi.

& Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, dudng thing A:

r=2—1t
y=1 khoéng di qua
z=—-2+43t
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Két néi tri thire véi cude sdng

diém nao sau day?

(A) P(4;1;—4) Q(3;1—5).

A

(©) M(2;1;-2). (D) N(0; 1;4).

 Loi gidi.

4 N
z=1+42¢
> Cau 6. Trong khong gian Ozyz, dudng thang d: { y =2 — 3t ,t € R di qua diém Q(1;m;n).
z=3—1
Tinh T'=2m + n.
(AT = B)T=-1. ©T1=". D7T=-1.
. V.

 Loi gidi.

&> Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing A: —3 =

]- 2
_ Z‘; . Toa do didm M 1a

zT—2 y
1

giao diém ctia A v6i mat phang (P): 2 +2y —32+2=01a

(A) M(5;—1; —3). M(1;0;1).

(C) M(2;0;—1). (D) M(-1;1;1))

® Loi gidi.
4 N\
P R ) e R . . 9 x y—1 z+2
¢S Cau 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai duong thang d; : 5= T = 1
r=—-142t
vidy: { y =1+t . Phuong trinh dusng thing vuong goc véi (P): 7o +y — 4z = 0 va cét hai
z=3

duong thang dy, ds 1a
@1—7_3/_2—1—4
2 1 17

z+1
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y 16._ PHUONG TRINH DUONG THANG

Két néi tri thirc véi cude séng

A

O | ¢ Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thing d:

r+1  y+3  z2+2
1 2 2

N - 2
va diém

9 A(3;2;0). Diém ddbi xiing ctia diém A qua duong thang d c6 toa do 1a

«O (A) (~1;0;4). (7,1, =1).

© (2;1;-2). D) (0;2; -5).

Be)

AB = 3v/2, dudng thing AB c6 phuong trinh

C, gia tri clia a + b + ¢ bang

(A) 3. ® 2.

¢S Cau 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC vuong tai C, ABC = 60°,

—3 —4 8 . .
‘ & _ it , duong thang AC nam

trén mit phang (a): o+ 2z —1 = 0. Biét B la diém c6 hoanh do duong, goi (a; b; ¢) la toa do diém

1 1 —4

(©)4.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

toa do la

(A (0;0;1). (0;0;3).

$>Cdau 11. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1;2;3), B(1;0; —1),C(2; —1;2). Diém D

thuoc tia Oz sao cho do dai dudng cao xuat phat tit dinh D cta tit dien ABCD bang

3v/30
10

co

(©)(0;0;2). (D) (0;0;4).

\ N V.
® Loi gidi.
4 N\
&> Cau 12. Trong khong gian véi hé toa do Owxyz, cho mat phang (P): 2z +2y —z—4 =0 va
T=24+1
duong thang d: ¢y =2+ 2t . Tam giac ABC c¢6 A(—1;2;1), cac diem B,C nam trén (P) va
z=—-2-—t
trong tam G nam trén dudng thing d . Toa do trung diém I ctia BC' 1a
(A 1(1;-1;-4). 1(2;1;2). ©1(2-1;-2). D) 1(0;1;-2).
\ N V.

® Loi gidi.

N X g —1 1
[ ¢S Cau 13. Trong khong gian Oxyz, cho diem A(1;2;—1), duong thang d: ‘ _ vl \‘

2 1

?

Chi O b6 Cé Con bu

ong

~

Noi Pau C
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J 16. PHUONG TRINH BPUONG THANG K&t néi fri thire véi cude séng

A

z—2

va mat phang (P): z +y + 2z + 1 = 0. Diém B thuoc mit phang (P) théa man dudng

thing AB vuong goc va cit duong thing d. Toa do diém B la

(A) (3; —2;—1). (—3;8;—3). (©)(0;3;—2). (D) (6; —7;0).

4> Cdu 14. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A vudng géc véi mat phang (a): z + 2y —

[

e,

-

«@

E r=3+1
—“ N < 2 . N 2 'T+3 y_2 !’ 2 + 2

O 244 =0 va cat ca hai duong thang d: =_—1=2,d: y =3t ;trong cac diem sau,
e z=2t
L

c

ie

L

e

o]

c

z

diém nao thuoc duong thang A?

(A) M(6;5;—4). N(4;5;6). © P(5;6;5). D) Q(4;4;5).
® Loi gidi.

. 2 . -1
¢S Cau 15. Trong khong gian Ozyz, cho diem M(2; —1; —6) va hai duong thang d; : ‘ =

2
-1 1 2 1 -2 g 5 p
0 T = Z—; , dy: x;— = y—i— - 5 Duong thang di qua diem M va cat ca hai duong

thing d;, ds tai hai diém A, B. Do dai doan thing AB bing

(A) V/38. 21/10. (©)s. D) 12.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

>
.................................. o
4 N\ O
&> Cau 16. Trong  khong gian  v6i  he toa do  Oxyz, cho ba  diém <(:)
A(1;-2;1),B(—2;2;1),C(1; —2;2). Duong phan giac trong géc A cla tam gidc ABC cit Q
mit phang (Oyz) tai diém nao dusi day? .
4 8) ( 2 4) ( 2 8) ( 2 8) (o)
0;—=;2 ). 0;—=: ). 0;—2:2). 0,2 -2).

®<’ 373 33 ©\(o 373 © '3 3 =

. V.
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J 16. PHUONG TRINH BPUONG THANG K&t néi fri thire véi cude séng

A

4> Cdu 17. Trong khong gian vé6i hé toa do Ozyz cho ba diém A(0; 1;0), B(2;2;2), C(—2;3;1) v&

- 1 2 - 3 2 2 2
Tl _¥H2 279 T diém M thude d dé thé tich V ctia t¢ dien MABC

duong thing d:
ng thang = 5

biang 3.

159 11 3 31 3 31 15 9 11
®wm (i) (5-53) v(-5-32)i v (-3 53)

3 3_1). (15‘9.11> (3_ 3'1)‘ (15,9_11)
©M<2’ 4’2 » M 27472/ @M 5 472 » M 242 )

Luyén mai thanh tai, miét m
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

r=1-—1¢

z =2t

(A) M(~1;—12;3). N(3;-2;1).

4> Cdu 18. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc déu ABC v6i A(6;3;5) va dusng thing BC
c6 phuong trinh tham s6 ¢ y = 2 +t. Goi A la duong thang qua trong tam G ciia tam giac ABC

va vuodng goc véi mit phang (ABC). Diém nao dudi day thuoe dudng thing A?

(© P(0;-7;3). D) Q(1;-2;5).

® Loi gidi.

&> Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: ¢ y =1 —1t va hai diém A(1;0; —1),

B(2;1;1). Tim diém M thuoc duong thing d sao cho M A + M B nhd nhat.

@M(l;l;O). M(g;%;O).

z=1+2t

z=1t

511 521
©m(Gizz)  ©u(Ei3).

® Loi gidi.
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J 16. PHUONG TRINH DUONG THANG K&t néi fri thire véi cude séng

A

~ 2 = — 2
¢S Cau 20. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d;: r=3 - 2 3 _ o 2te

—1 —2 17
- 5 ]_ - 2 2 2
do: r 3= y;— _Z - va mat phang (P): z + 2y + 3z — 5 = 0. Duong thang vuong

O
O
==
Je)
e
'g goéc véi (P), cit dy va dy lan lugt tai A, B. Do dai doan AB la
e
«@

A 23, Nivi ©s. D V.

® Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

Y /
XAC PINH GOC GIUA HAI PUONG THANG,

Bt @ PUGNG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHANG
¢ o °

1. Kién Thiic Can Nhé

1) Géc gitta hai duong thang.

Phuong phéap 1: Stt dung dinh 1y ham s6 cosin hodc ti s6 lugng giac.

Phuong phéap 2: St dung tich vo huéng: néu @ va U lan lugt 1a hai véc-to chi phuong ctlia hai duong
thing a va b thi géc ¢ clia hai dudng thing nay duge xac dinh béi cong thiic.

>
v

vl

—
u .

—
|'u

cosp = |cos (U, V)| =

2) Goc giita duong thang va mat phang:

Muén x4c dinh géc clia dudng thang a va (P) ta tim hinh chiéu vuéng goc a’ ctia a trén (P).
Khi do

3) Géc gitta hai mat phang:
Phuong phap 1: Dyng hai dudng thang a, b 1an lugt vuong goéc véi hai mat phang (o) va (B).
Khi d6, goc gita (a) va (8) 1a

—

((0),(®) = (a:0).

Phuong phap 2:
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

AL

Xac dinh giao tuyén ¢ ctia hai mat phang () va (B).
Dung hai duong théng a, b lan lugt nim trong hai mit phang va cling vuong goc véi giao
tuyén c tai mot diém trén c. Khi dé: (m) = (c?ib)
Céch khac: Ta xac dinh /Hj{ﬂ\phéﬂg phu (7) vuong goc véi giao tuyén ¢ ma (o) N (y) = a,
(3)N (7) = b. Suy ra (), (8)) = (a.d).

4) Stt dung phuong phap toa do trong khéng gian:

Chon hé truc thich hop va cu thé héa toa do cac diém.
a) Gia sit duong thang a va b lan lugt c6 véc-to chi phuong 1a @, s

— |@T
Khi do: cos(a,b) = = (a,b
@l- ||
b) Gia sit dudng thang a c6 véc-to chi phuong 1a @ va (P) c6 vée-to phap tuyén 1a 7.

o -
Khi dé: sin(a, (P)) = W = (a, (P)).

°§ c) Gia st mat phang () va (8) 1an lugt c6 véc-to phap tuyén 1a @, b

O /\ a-b /\
== Khi d6: cos((« =
5 (@), (8) \b\

e

‘0 2. Bai Tap Mau

(DE MINH HOA BDG 2019-2020) Cho hinh chép
S.ABCD c6 day la hinh vuong canh av/3, SA vuong
gbc véi mit phing day, SA = av/2 (minh hoa nhu hinh
vé). Goc gitta dudng thang SC va mat phang (ABCD)
bang

(A) 30°. 45°. (C)60°. (D) 90°.

Qi, miét m

L]

Luyén mai thanh t

( & Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan tinh géc gitta duong thing va mit phing.
2. HUONG GIAL

B1: Xac dinh hinh chiéu ctia SC' trén mat phang (ABCD).

B2: Tinh goc gitta SC' va hinh chiéu ctia no.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Bai Tap Twong Tu va Phat Trién

A

¢S Cau 1. Cho mot hinh thoi ABCD canh a va mot diém S ndm ngoai mit phang chita hinh
thoi sao cho SA = a va vudng goc véi (ABC'). Tinh géc gitta SD va BC

(A) 60°. 90°.

D6 C6 Con Buong

(©) 45°. (D) 30°. O

® Loi gidi.

[ $>Cau 2.
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

trong khoang nao?

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABC'D la hinh binh hanh véi
BC = 2a,SA vudng géc v6i mit phang day, SA = 3a (minh
hoa nhu hinh vé&). Goéc giita hai dudng thang SD va BC ndam

(A) (20°:30°). (B) (30°:40°). (C)(40°:50°). (D) (50°;60°).

A

e TR

LIS

ai, miét m

N =

(A) 45°. B) 30°.

> Cdau 3. Cho tt dien ABCD c¢6 AC = BD = 2a. Goi M, N lan luct 1a trung diém BC, AD.
Biét ring M N = a+/3. Tinh géc gitta AC va BD.

(D) 90°.

madi thanh t

&> Cau 4. Cho tt dien déu ABCD canh a. Goi M la trung diém CD. Tinh cosin géc ciia AC

va BM.

oFS ore

©L ®L.

D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AB = 2a, BC' = a. Cac
canh bén ciia hinh chép ciing bang av/2. Khi d6, géc gitta hai dudng thing AB va SC bing

(A) 45°. 30°.

(C)60°.

(D) 90°.

® Loi gidi.

&S Cau 6. Cho tit dien ABCD. Goi M, N, I lan lugt la trung diém ctia BC, AD va AC. Cho >
AB = 2a,CD = 2av/2 v M N = a+/5. Tinh géc ¢ = (AB, C’D)

(A) 135°. 60°.

(©)90°. (D) 45°. O

 Loi gidi. O

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

y £ £

4 N

$>Cau 7.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi
AB = a, AD = a+/3, SA vuong goc v6i mit phéng day, SA = 2a
(minh hoa nhu hinh vé). Goéc giita hai duong thang SC va BD
nam trong khodng nao?

(A) (30°:40°). (B) (40°:50°). (C)(50°:60°). (D) (60°;70°).

¢S Cau 8. Cho hinh chép S.ABC ¢6 cac AABC va ASBC la céc tam giac déu v ndm trong
hai miat phing vuong géc véi nhau. Goc gitta dudng thing SA va (ABC) bang

(A) 45°. 75°. (©)60°. (D) 30°.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

S Cau 9.

gbc v6i mat phang day, SA = a+/2 (minh hoa nhu
gitta dudng thang SC va mat phang (SAB) biang

(A) 30°. 45°. (C)60°.

Cho hinh chép S.ABC'D c6 day 1a hinh vuong canh a, S A vuong

(D) 90°.

hinh vé). Géc

o Loi

gidi.

D6 C6 Con Buong
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

A

$>Cau 10.

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a, SA
vuong goéc voi mit phang day, SA = ay/3 (minh hoa nhu hinh
vé). Géc gitta duong thang SD va mit phang (SAB) biang

(A) 30°. 45°. (©)60°. (D) 90°.

&> Cau 11. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA = a, AABC' déu canh a. Tinh géc gitta
SB va (ABC)

(A) 30°. 60°. (C)45°. (D) 90°.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 12. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA = a, AABC déu canh a. Goi 3 1a goc
gitta SC va mat phang (SAB). Khi d6, tan 8 bing
3 \/7 1
—. —. 2.
®2 ® ©— © vz
o Loi gidi.
¢S Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, SA vuong goc voi
(ABCD) ca SA = a+/6. Tinh sin ctia géc tao béi AC' va mat phing (SBC).
1 1 1 V3
L ®L oL OFA]
o Loi gidi.

[ > Cau 14.

Noi Pau Cé Y Chi
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

A

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh déy av/2, canh bén 2a (minh
hoa nhu hinh v&). Géc gitta canh bén va mit day bang

(A) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.

$> Cau 15.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABC'D 1a hinh thang vudng
tai A va B véi AD = 2AB = 2BC = 2a; SA vudng goc véi
mit phiang ddy, SA = 2a (minh hoa nhu hinh vé&). Géc gitta
dudng thang SD va mat phang (SAC) bang

(A) 30°. 45°. (©)60°. (D) 90°.

o Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

.................................................................................................. c
O

>

¢S Cau 16. Cho hinh chép t1t gidc déu S.ABCD canh diy binga va SA=SB=SC=SD =a. | ‘O

Khi d6, cosin goc gitta hai mat phang (SAB) va (SAD) béang

1 1 V3 1 =
Z. g @7 _g <U
Q

® Loi gidi S
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

y £ £

4

(ABC) va (DBC) nam trong khoang nao?

(A) (40°;50°). (50°; 60°).

&> Cau 17. Cho tam giac ABC vuong can tai A c6 AB = a, trén duong thang d vuong géc
v6i (ABC) tai diém A ta lay mot diém D sao cho ADBC déu. Khi dé, géc giita hai mit phang

N

(C) (60°; 70°). (D) (70°; 80°).

$>Cau 18.

bang

(A) 30°. 45°. (©)60°.

Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 canh 2a, canh bén av/3 IS
(minh hoa nhu hinh vé). Goc gita mat bén va mat day

(D) 90°.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

$>Cau 19.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déay la hinh vuong canh av/2, SA vuong
géc v6i mat phing day, SA = av/3 (minh hoa nhu hinh vé). Géc giita
hai mit phiang (SBD) va (ABCD) bang

(A) 30°. 45°. (C)60°. (D) 90°.

® Loi gidi.
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J 17. XAC BPINH GOC GIUA HAI PUONG THANG, DUONG THANG VA MAT PHANG, HAI MAT PHAREENSI i thire véi cude séng

A

5o
L T
L
:ch ( \
| ©Cau 20.
“= | Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day 1a hinh chi nhat véi AB = 2a, AD =
2 2

lg a;/? SA vudng géc véi mat phang day, SA = a (minh hoa nhu
| binh v&). Géc giita hai mat phang (SBD) va (ABCD) bang
<q>): (A) 30°. 450 (C)60°. (D) 90°.
-
—l

\ V_

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

6 C6 Con bu

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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/ 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thic véi cude séng

DPEM SO PIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN
5

THIEN

N

1. kién thi¥c can nhé

Duta vao bang bién thién:

- Néu x qua diém xo ma f(z) doi tit dau (+) sang dau (—) thi 2 1a diém cuc dai.
- Néu z qua diém z¢ ma f(x) doi tit dau (—) sang dau (+) thi zo 1a diém cyc tiéu.
(s6 lan ddi dau ctia f(z) chinh bing s6 diém cuc tri clia ham s6).

2. bai tip mau

(DE MINH HQA BDG 2019-2020) Cho ham s6 f(z), bang xét dau ciia f/(z) nhu sau:

T —00 —1 0 1 +00

&

&i thanh tai, miét mai tat gidi.

f(x) + o0 - 0 - 0 +

S6 diém cuc tri cia ham s6 da cho 1a

(Ao ® 2. ©1. D).

Luyén m

3. Bai tip tuong tu va phat trién

¢S Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lien tuc trén R va ¢6 bang bién thien nhu hinh vé

T |—o0 0 1 400
Y + — 0 +
2 +00
—00 -3

Meénh dé nao duéi day dang?
@ Ham s6 chi ¢6 gia tri nhé nhat khong c6 gia tri 16n nhat.
Ham s6 ¢6 mot diém cuc tri.
@Ham s6 ¢6 hai diém cuec tri.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

l @ Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 2 va gia tri nho nhat bang —3. J

® Loi gidi.

$>CdAu 2. Cho ham s6 y = f(r) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Trong cac khang dinh sau
khing dinh nao ding?

T |—00 2 6 +00
Yy’ + = 0
6 —+00
y / \ /
—00 1

@ Ham s6 c6 gia tri cuc dai bang 2.

Ham s6 c6 gia tri cyce tiéu bing 1.
@Ham s6 dong bién trén (—oo;2) U (6;+00).
@ Ham s6 dat cuc tiéu tai z = 2.

D6 C6 Con Buong

® Loi giai
.................................................................................................. )
\
.................................................................................................. ‘=
.................................................................................................. O
.................................................................................................. A=
‘O
: 0
> CdAu 3. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Ham s6 ¢6 bao nhiéu diém cuc ‘g
tri? Q
T | —00 1 To T3 Xyq Ty +00 .6
Y + - 0 + 0 + - 0 + -

400 | —0o0 Y2 +00
—00 1 Ys
(A) 4. 2. (©s. (D) 5.
\ V
® Loi gidi.
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J 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N\
> Cdu 4. Cho ham 86 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Ham s6 c¢6 bao nhiéu diém cic
tri?

T |—oo —2 0 1 400
% + 0 - 0 + 0 +
f(=2) oo
—00 f(0)
(A)3 OF (©o. D)2
N V
® Loi gidi

O

[ ) L B
e
«O

: 4 N\
5| scaus.

& | Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R va ¢6 do thi ham s6 y = f(z) y

w— | 1a dudng cong & hinh bén. Hdi ham s6 y = f(x) ¢6 bao nhiéu diém cuc

(@] tri?

el ®Aes. (B) 5. (©)4. D) 3.

g Ja\

0 V 0 z

L

c

'U \ J
= ® Loi gidi.

0O

e B
«@-

=

4 N
= | wcaus.
Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f/(x) ¢6 d6 thi nhu hinh ben. y

Tim s6 diém cyc tri cia ham s6 y = f(x).

(A 3. ®) 1. ©o. D 2.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N\
> Cau 7.
Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi hinh bén. Ham s6 y = f(|z|) ¢6 bao nhiéu y
diém cuc tri?

(A)3. ® 1. ©2. D)s. /

$>Cdu 8.
Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé. Héi do y
thi ham s6 y = | f(z)| c6 tat cd bao nhieu diém cic tri?

A)s. (B 3. ©e. D4

D6 C6 Con Buong

® Loi gidi. O

¢S Cau 9. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T |—o0 -2 4 +0o0

Y + 0 - 0 +
6 400
Y / \ /
—00 2

Do thi ham s6 y = f(|z]) ¢6 bao nhiéu diém cic tri?

A)s. ® 2. ©4. D1.

\ y_
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/ 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thire véi cudc séng

A

® Loi gidi.

&

thanh tai, miét mai tat gioi.

4
$>Cau 10.
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R. Do thi ham s y
y = f'(x) nhu hinh vé sau. S6 diém cyc tri ctia ham 86 y = f(r) — b

la@z. ® 3. (©)4. D) 1.

<14

-1 |01 2

o~

uyén mdai

L

[@Céu]l. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh dudi day. S6 diém cyc tri y
clia do thi ham s6 y = | f(z)] 1a

A3, B 2. ©o. D).

()
c
o)
=)
n]
c
o
O

.................................................................................................. 0
O

‘O
N
$>Cau 12. Cho ham s6 nao y = f(z) ¢6 f'(z) = 2*(x — 1)3(3 — z)(z — 5). S6 diém cyc tiéu cua | D)
do thi ham s6 1a \

W) 4. ® 1. ©2. OF}

 Loi gidi.

Noi Dau Cé Y Ch

$>Cdu 13. Ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f'(z) = (z* — 2?) (x +2)3, Vo € R. S6 diém cyc tri clia
ham s6 la

A)s. ® 2. ©1. D) 4.
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J 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Cdu 14. Cho ham s6 y = f(z) c6 dd thi clia ham y = f/(z) nhu hinh vé duéi day. S6 diém
cyc tri cia ham s6 y = f(z) 1a

&

nh tai, miét mai tat gioi.

WD e | e

¢ Cau 15. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R. Biét do thi ctia ham y = f’(z) nhu hinh vé.

Y

S6 diém cyc tri ctia ham s6 y = f(z) la

(A) 4. ®) o. ©2. D 3.

N V
D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

cuc tri?

> CdAu 16. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Hdi ham s6 c6 bao nhiéu diém

7 —00 -1 0 1 +00
! + 0 — + 0 -
2 3
—00 —1] -1 —00

C6 hai diém.

@ C6 ba diém.

@ C6 mot diém. (D) C6 bén didm.

\ N v

® Loi gidi.

4 N\
¢S Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén R va do thi cia ham s6 y = f’(z) nhu hinh
dudi day.

Y
\ /N
1 \O’/l 2 0
)
S6 diém cuc dai ctia ham s6 y = f(z) la
(A)o. B 2. ©1 D) 3.
\ y_

D6 C6 Con Buong

e

L

Noi Pau Cé Y Ch
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J 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thire véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 18. Cho ham sb f(z) ¢6 bang bién thien nhu sau. Gié tri cuc dai ciia ham s6 bang
T —00 —74 1 +00
3

<0 —2 -1

O
\<:c:5 M) -2 4, ©3 D -1

;g ® Loi giai

E e
«@-

S ¢S Cau 19. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu hinh bén.

‘0 z | —oo —1 0 1 +00

L Yy = 0 I 0 — 0 +

/g +00 -3 +00

:0 —4 —4

p Toa do diém cyc dai ctia d6 thi ham s6 y = f(z) 1a

@| @ez=o. (~1;—4). ©)(0:-3). D) (1;-4).

> \ V,
= ® Loi gidi.

4 N

¢S Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau

T —00 —1 0 1 +00
Y + 0 — 0 + 0 —
0

Y /0\_§/ \

.z . - 2 2 N A ~ N
Gia tri cuyc tieu cia ham so da cho bang

@—g. ® 1. ©o. D -1.

\ y_
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

T —00 —2 3 +00
% + 0 - 0 +
4 +00
Yy / \ /
—00 —2
. O
Ménh dé nao dudi day dang? c
@ Ham s6 dat cuc dai tai z = 4. Ham s6 dat cuc tiéu tai z = —2. 'g
@ Ham s6 dat cuc dai tai x = —2. @ Ham s6 khong c6 cuc tri. Q
\ V
D Li gidii. 5
O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
‘O
QA
, N ‘\O
¢S Cau 22. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén dudi. Trén doan [—3; 1] ham s6 da | .
cho ¢6 may diém cuc tri? L
O
>
‘O
O
=
O
QA
(0]
t 2
(A1 2. D) 4.
\ V

¢S Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén dudi. Héi do thi ham s6 y = | f(x)|
c6 tat ca bao nhiéu diém cuc tri?
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/ 18. BEM SO BIEM CUC TRI DUA VAO BANG BIEN THIEN K&t néi tri thire véi cudc séng

y J J/ 4
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

.
TIM GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT CUA

&@'@ HAM SO TREN MOT DOAN
_—

1. Kién Thitc Can Nhé

© Gia tri 16n nhat ctia ham s6 f(x) trén doan [a; b].
Ham s6 f(z) lién tuc tren doan [a;b] va f(z;) = 0,2; € [a;b]. Khi d6 gia tri 16n nhat clia ham s6

f(@)1a M = max{f(a), f(b), f(z:)}.

® Gia tri nh6 nhat ctia ham s6 f(x) trén doan [a; b].
Ham s6 f(z) lien tuc trén doan [a;b] va f(z;) = 0,2; € [a;b]. Khi d6 gid tri nhd nhat ciia ham

50 f(x) 1a m = min{f(a), f(b), f(:)}.

® Ham s6 y = f(x) dong bién trén doan [a;b] thi r[nzﬁcf(x) = f(b); I[IllbI}l f(z) = f(a).

©@ Ham s6 y = f(z) nghich bién trén doan [a;b] thi I[n%]Xf(x) = f(a); r[mbr]l f(x) = f(b).

2. Bai TAp Mau

(Dﬁ) MINH HOA BDG 2019-2020) Gia tri 16n nhéat ctia ham s6 f(z) = —2* + 1222 + 1
tren doan [—1;2] bang

(A)1. 37. (C)33. D) 12.
' ~

a) DANG TOAN: Day la dang toan tim gia tri 16n nhat ciia ham s6 da thitc.

b) HUONG GIAIL:

Budc 1: Ham s6 f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Tinh f(z), cho f(xz) = 0 tim céc
nghiém z; € [a;b).

Bué6e 2: Tinh f(a), f(b), f(z;). Tim M = mazx {f(a), f(b), f(x;)}.

Buéc 3: Két luan gia tri 16n nhat ctia ham so.

'
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J 19. TIM GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO TREN MOT DOAN Ké&t néi tri thirc véi cude séng

A

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién
4 N
$>Cau 1.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1; 3] va ¢6 d6 thi nhu hinh
vé. Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhat va nhé nhat ctia ham so6
trén doan [—1;3]. Gia tri cia M —m la

A)2. B 4. ©s. D).

b

@minyz . miny: . @minyz . @miny=4.

[052] [052] [0;2] [0;2]

$>Cau 3. Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 y = 2 — 822 + 18 trén doan [—1; 3] bing

A2 ®) 11. ©2r. D1

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]



y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

2
N . . —4
¢S Cau 4. Tim gia tri nho nhat ctia ham so y = 562 n f trén doan [0; 3.
3
= — — c - 1
@r[ggny 0. B)miny = 2. ©%1§]1y @r[g;g]ly
® Loi giai
O
4 N C
-1
$>Cau 5. Cho ham sb f(z) 2+1 Ki hleuM:xIen[%;};]f(x),m—ng[(l)% f(x). Khi d6 M +m 'g
bang (n]
—4 —2 2

- _= z 1. c
@ 3 3 3 @ o
\ y O
® Loi giai \0
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
—
.................................................................................................. c
.................................................................................................. O
.................................................................................................. >
‘O
O
=
¢S Cau 6. Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sd6 y = 23 — 37+ 2 g
trén doan [0;2]. Khi d6 tong M + m bang o
(A) 4. 16. ©2. (D) 6. ZZ)

® Loi gidi.

> Cau 7. Tim gia tri 16n nhéat ctia ham s6 y = x — €®® trén doan [—1;1].

—(In2+1)
—2 :

By

maxy—l—e

[—1;1]
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

J 19. TIM GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO TREN MOT DOAN

'3 X / , 1 \
O | > Cau 8. Gi4 tri 16n nhat clia ham sb y = 4% + — — 2 trén doan [—1;2] bing

O 9 L
— —9 B 1. @ 3. @ Khong ton tai.
O 2
e
O ® Loi gidi.
Ll I L TR E LR R RRIR IR RERES
() T I B
e
E > Cau 9. Gia tri nhé nhét ctia ham s6 y = 223 + 322 — 122 + 2 trén doan [—1;2] dat dugc tai
c | o Gi4 tri 2y bang
Ol @1 (B 2. (©-2. 1.
L
h ~ = =2
;6 ® Loi giai.
C ..................................................................................................
O D
S
s R R O
—

¢S Cau 10. Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhoé nhat ciia ham s6 f(z) =
27 — 44/6 — x trén [—3;6]. Tong M + m c6 gid tri la

(A) —12. —6.

—4.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&S Cau 11. Goi m va M lan lugt la gia tri nhé nhat va gia tri 16n nhat cia ham s6 f(x) =

2z + /b — z2. Gi4 tri ctia m? + M bing

(A) 5. B) 25.

(©)5+2v5. (D) 45.

® Loi gidi.

$>CaAu 12. Cho ham s
nho nhat ctia ham sb y

A F(-1).

I &

@)
=
c

y = f(z) c¢6 dao ham f'(z) = z(x + 1)(x — 2)? v6i moi € R. Gia tri
f(z) trén doan [—1;2] 1a

© £@3). D) £(2).

 Loi gidi.

$>Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) = x* + 323 — 322 + 3z — 4 véi moi z € R.
Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 y = f(z) trén doan [—4;2] 1a
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J 19. TIM GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO TREN MOT DOAN K&t néi tri thire véi cude séng

l (A) £(0). f(—4

y J /
© f(1). D £(2). J

é

tren doan [0; 4] bang —17

(A)o. B 2.

&> Cdu 14. C6 bao nhiéu gia tri ctia tham s6 m dé gia tri 1én nhat ctia ham s6 y =

r—m

i, miét mait

a
9
Q
Q
0

nht

&> Cau 15. Téng gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham sé y = L j_nf
7

tren [1;2] bang 8

(m 1a tham s6 thuc). Khang dinh nao sau day ding?

(A)m > 10. (B) 8 < m < 10.

(©0<m<A4. (D)4<m<38.

® Li gidi.




y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

&S Cau 16. Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé gia tri nhd nhét ctia ham s6 y = —2%—322+m

tréen doan [—1;1] bang 0.

@m:(). m:6.

@sz. @m:4.

 Loi gidi.

&S Cau 17. Tim gia tri clia tham s thuc m dé gia tri nhé nhat ctia ham s6 y =

doan [0; 4] bang 3.

@m:3. m:1.

2r+m

16
1 ren

@mz?. @m:5.

® Loi gidi.

f N
. A £ . . 3 si 2
¢S Cau 18. Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat clia ham s6 y = —:?‘111 le
sin
tren doan |0; g] Khi d6 gid tri ciia M2 +m? 1a
31 11 41 61
h V
® Loi gidi.

D6 C6 Con Buong
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J 19. TIM GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO TREN MOT DOAN

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Cau 19. Goi S 1a tap tat cd cac gia tri nguyén clia m dé gia tri 16n nhat ctia ham s6 y =

sinx +m
3 —2sinzx

(A)11. 10.

thuoc doan [—2;2]. Khi d6 s6 phan tit clia S 1a

T —00 0

¢S Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu hinh vé. Tim gia tri 16n nhéat ctia ham

+00

f'(z) — 0

e
L
c
0
L
- s6 g(z) = f (4z — 2?) + l$3 — 32 + 8z + E trén doan [1; 3]
lg g - 3 3 ¢ ’ .
c
@D
>
-
—l

+OO\3/5\OO

25 19
= —

3 3

(D) 12.

o Li gidi.

B Th.S Nguyén Hodang Viéet

- 80905.193.688 RIEEIl




y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 20. BIEN DOI BIEU THUC LOGARIT Két néi ri thire véi cude séng

y /4
Bat @ BIEN POI BIEU THUC LOGARIT

1. Kién Thiic Can Nhé

© Dinh nghia 20.1. Cho hai s6 duong a,b véi a # 1. S6 o théa man dang thitc a® = b duge goi 1a
logarit co s6 a ctia b va ki hieu 1a log, b. Ta viét: a = log, b < a® = b.

@ Tinh chat 20.1. Cho a,b > 0,a # 1, Ta co6:
log,a = 1; log,1=0; alo8ab — p; log, (a®) = .

Cac quy tac

@ Logarit ctia mot tich: Cho 3 s6 duong a, by, by v6i a # 1, Ta co:
log, (b1 - by) = log, by + log,, bs.

@ Logarit clia mot thuong: Cho 3 s6 duong a, by, by v6i a # 1, Ta co:

#

&i thanh tai, miét mai tat gidi.

b
log, — = log, by — log, bs.
by

1
Dac biet: v6i a,b > 0,a # 1 thi log, 5= log,, b.

@ Logarit cta liiy thita: Cho a,b > 0,a # 1, v6i moi a, Ta co:
log, b* = alog, b.

1
Dic biét: log, ¥/b = —log, b.
n

®@ Cong thitc doi co s6: Cho 3 s6 duong a,b,c v6i a # 1,¢c # 1, Ta cé:

log, b
log, b= —2c”.
log.a
1 1
Dac biét: log, ¢ = va log,. b = —log, b véi a # 0.
E log.a o
< ~
‘@2, Bai Tap Mau
:>; :
=l vipu @

(DE MINH HQA BDG 2019-2020) Xét tat ci cac so thuc duong a va b théa man logya =
logg(ab). Ménh dé nao dudi day dung?

(A)a =0 (B) a3 =b. (Cla=b. (D) a*=b.

& Phan tich huéng dan giai

a) DANG TOAN: Day la dang toan bién déi déng thic logarit.

b) HUGNG GIAL:

Buéc 1: Bién doi dua vé cling co sb 2.
Bu6e 2: Cho 2 biéu thitc trong logarit bing nhau.

Buéc 3: Duya vao cac dap an, két luan ménh dé ding.

\ /
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

' BAI GIAI

3. Bai Tap Twong Tu va Phat Trién

A

> Cau 1. Cho hai s6 thyc duong x, y thda man log, (2% + 3?) = 1 + log, zy. Ménh dé nao duéi

day duang?

@x:y. x>y.

©x<y. @x:y2.

® Loi gidi.

¢S Cau 2. Cho cac s6 duong a, b, ¢ théa man In g

@abc:l. ab:c.

b .
+In - = 0. Khang dinh nao sau day ding?

c
©a+b:c. @abch.

® Loi gidi.

$>Cdau 3. Cho M =log, = = logsy. Khi d6 M bing biéu thiic nao sau day?

@ log, g logss g

(©)logy(x — ). (D) log,5(z + ).

 Loi gidi.
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J 20. BIEN BOI BIEU THUC LOGARIT K&t néi tri thire véi cudc séng

y £ £

¢S Cau 4. Cho a = logg 8 va b = log, 3. Tinh ab.

3 ] 2 ®2

> Cau 5. Cho logym = a va A = log,,(8m) véi m > 0,m # 1. Tim moi lien he gitta A va a.

(A) A= (3+a)a. (B) A= (3—a)a. @A:3+ . @A:3_ .

a a
® Loi giai
B e e,
D)
e
W e |
e
O ¢ \
& | $©Cau 6. Vi moi s6 thue duong a va b thod man a?+b* = 8ab, ménh dé nao duéi day ding?
1 1
:'q')_ @log(a—l—b) :§(loga+logb). (B) log(a + b) = 5(1+loga+logb).
r— 1
& ©log(a+b):1+loga+logb. @log(a+b):§+loga+logb.
e A y
0 D Loi gidi.
L
o e |
1 @ T KA
L
e
o R
= I
«@-
> ..................................................................................................
S PP
]

$>Cdu 7. Cho a > 0, b > 0 théa man a® + 4b? = 5ab. Khéng dinh nao sau day ding?
20 1 log b
@loga; = oga—gog . 510g(a+2b)=loga—logb.
©2log(a—|—2b) =5 (loga + logh). @log(a+1)+logb: 1.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cdu 8. Cho a > 0,b > 0 théa man a? + 9b* = 10ab. Khéng dinh nao sau day ding?

@log(a +1)+logh = 1.
@ 3log(a 4 3b) = loga — logb.

a+3b loga+logh
log 1= 5 .

@ 2log(a + 3b) = 2log a + logb.

® Loi gidi.

@log\/2a+3 = log v/a + 21log V/b.

2 3b 1
©log< a—5|— ) = §(loga—|—logb).

¢S Cau 9. Cho cac s6 duong a, b théoa man 4a? + 9b? = 13ab. Chon cau tra 10i ding.

1
7 log(2a + 3b) = 3loga + 2logb.

2a + 3b 1
@log( al— )zi(loga—l—logb).

¢S Cau 10. Cho cac s6 thuc z,a,b,c,d duong thod man logx = 2log(2a) — 3logb — 4log y/c.

Biéu dién z theo a,b, ¢ dudc két qua 1a

2a? 442

2a2 2a2
©==2 ®== 2t

® Loi gidi.
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y 20. BIEN DOI BIEU THUC LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Cau 11. Cho a,b > 0, néu logg a+log, b* = 5 va log, a®+logg b = 7 thi gia tri clia ab bang

(A) 2°. 2. ©s. (D) 2:8.
® Loi gidi.

;6 ..................................................................................................
m ..................................................................................................
L e

«O
e
O( \

N p 2
E &S Cau 12, Xét cac so thuc duong a,b théa mén logsa = 5 va loggb = 3 Tinh [ =

:'q-)- 2logg(logs (5a)] +logy b°.

—— 9
£l AiI=s B)I=-2. ©1I= (D) I =2logg5+1.

n N V_
l_lC_J ® Loi gidi
O
c
'U ..................................................................................................
O
i
O e [
o e |
«@-

; 4 N\

— ~ ..z ~ 1 1 1 210

¢S Cau 13. Goi n 1a s6 nguyén duong sao cho =
logsx  logsex  logss @ loggn x  logg @
ding v6i moi x duong va x # 1. Tim gia tri clia biéu thitc P = 2n + 3.
(A) 32. 40. (©)43. (D) 23.
\ V.,

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

2 4’1: N
tl s0 — la
Yy

34+5
®+~

¢S Cau 14. Xét cac s6 thuye thue duong z, y thdéa man logg x = logys y = logg(z +y). Gia tri clia

@—l-f—\/g'

log,,2 (W) theo x va y.
@ logaz (\/_> e + 4y
©loga (\/_)

5 + 3y4
3r2

&> Cau 15. Xét cac sb thuc duong a, b, ¢, b # 1 théa man log, a = z va log, ¢ = y. Hay biéu dién

log,s (V1) = 2%, 5

3x
(D)log,> (VbPeh) = 20z

® Li gidi. O

Tim ménh dé ding trong cac ménh dé sau.

(A)-2<T<0. ®0<T<2

.

N ) 2a —
¢S Cau 16. Cho céc so thuc duong a, b thoa man log;ga = logyy b = logy; a-o

©1<T<2.

2
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

<~§ ¢S Cau 17. Cho log, (logs(log, z)) = logs (log,(log, y)) = log, (log,(logsy z)) = 0. Hay tinh S =

Ol zr+y+=
5 (A) S = 105. B S =89. (©) S5 =09s. (D) S =8s.
* . "2
;6 ® Loi giai.
e
G-
B e
f—
L
Cyc
'.CC, $>Cau 18. Cho m = log, (m), v6ia >1,b>1va P =log2b+ 16log, a. Tim m sao cho P
== | dat gia tri nhé nhat.
= 1
‘g @m: m:§. @m:4. @m:
c Loi gidii.
«@- = 9
N e
-
md e e e e
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 19. Cho a, b 1a cac s6 duong thoa man b > 1 vd \/a < b < a. Tim gia tri nhd nhat cta

biéu thitc P = log% a+2log. (2)_

(A)s. 7.b

(©)s. D) 4.

 Loi gidi.

> Cau 20. Cho logg || + log,y? = 5 va logg |y| + log, 2* = 7. Tim gia tri ctia biéu thic P =

|z — |yl
(A) P = 56.

(B) P = 16.

©pr=s. (D) P =64.

® Loi gidi.
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AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

.
PHUGNG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA
Bat @ LOGARIT .

1. Kién Thitc Can Nh&
* Phuong trinh mi co ban:

b>0
Véia>0,a#1:a"=bbs
x = log, b.
% Giai phuong trinh mii duwa vé cung cd sé:
Véia>0,a# 1: af@ = a9 & f(2) = g().
x Giai phuong trinh mii bing phuong phap dat an phu:
t=a’® t>0
e Dang 1: P(a/™) =0 &
P(t)=0
e Dang 2: aa®@ + g(ab)/@ + yp?1@) = 0.
f

. N . (z)
Chia 2 vé cho b*/®)_ réi dat an phu t = <%> .
% Bat phuong trinh mii co ban:

, trong d6 P(t) la da thic theo t.

a>1
{f(:v) < log, b
O<a<l
{f(fv) > log, b

af® < b (véi b > 0) &

% Giai bat phuong trinh mii dua vé cling cd sb:

{a>1

f(z) > g(z)
{0 <a<l1l
f(z) < g(z)

af(x) > ag(x) =

2. Bai Tap Mau

viou @
(DE MINH HOA BDG 2019-2020) Tap nghiém ctia bat phuong trinh: 571 > 52729,

(A) [-2;4]. [—4;2].

@ (—o0; —2] U [4; 4+00). (D) (—o0; —4] U [2; +00).
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J 21, PHUONG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA LOGARIT K&t néi tri thic véi cude séng

A

& Phan tich huéng dan giai

a) DANG TOAN: Day la dang toan giai bat phuong trinh mi stt dung Phuong phap
dua vé cling cd so.

b) HUGNG GIAL:

Bu6c 1: Vicoséb a =5 > 1 nén chiéu bat phuong trinh khong doi.
Budc 2: Bé co sb, ta thu duge bat phuong trinh lien quan dén s6 mii.
Budc 3: Giai bat phuong trinh nay tim nghiem.

Budc 4: Dua vao cac dap an, két luan ménh dé ding.

BAI GIAI

|

(o))
\iy 3. Bai Tap Tuong Ty va That Trién
e

/0 | ¢>Cau 1. Phuong trinh 222°+52+4 — 4 ¢6 téng tat ci cac nghiem bing

£ (A)1. ~1. 2. D) —g.

e
‘@

, M
9
&
Q
e

ai

thanh t

oo

(A)1. (B 3. ©o. | D) 2.

uyén mdai

L

3r—1
$> Cdu 3. Phuong trinh 3e—4 = (§> ¢6 hai nghiém x, xo. Tinh zqx5.

—6. —5. (©)s. ),

® Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

. 22 —2x—2
$>Cau 4. Phuong trinh (2+ V/3) = 7 — 4v/3 ¢6 hai nghiem 2y, z,. Tinh gia tri cta
P=ux;+ xo.

W P=-1. ® P=3. ©P=2 D P=4.

> Cau 5. Phuong trinh 3.3 — 43" +1 = 0 ¢6 hai nghiém z;,z,. Khang dinh nao sau day
dang?

4 1
@xl—i-l'g:g. 1’1+$2:—1. ©$1+LB2:O. @1'1'1'225.

O

c

o)

>

 Loi gidi. Q
c

o]

O

O

> Cau 6. Phuong trinh 5*~! 4+ 5-(0,2)*~% = 26 c6 tong cac nghiém 1a QA

A1, (B) 4. ©2. D) 3. O

® Loi gidi. <

$> Cau 7. Phuong trinh (7 + 4\/§)$ —3-(2—/3)* 42 =0 c6 tap nghiem la

(A {0}. {1;0}. © {12} D {-2;2}.

® Loi gidi.

4> Cdu 8. Tich cac nghiem ciia phuong trinh 4%° %=1 4 2¢°~% — 3 bang

@) 1. 1. ©o. D 2.
D Loi gidi
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21. PHUONG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

A

~1.

(B) (—00; 5). (—o00; —5).

- . 1\
¢S Cau 10. Tap nghiém cua bat phuong trinh (§> > 32

@ (=5; +00).

nh tai, miét mai t

® Loi gidi.
WD e |
N R
e
JO Ctteeeeeeeeeeeeeeeeee i
<5. &> Cau 11. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 3% - 27! > 72
S| @@+ (—00;2). ©12;+00). D) (~o0;2)
—
® Loi gidi.
4 N
1 \= 1)?
¢S Cau 12. Tap nghiém clia bat phuong trinh (—)w < (—)
ap nghiém cua bat phuong trin > W
1 1
@ (—oo; 3] U (0; +00). (—oo; g} )
1 1
©(0:3) © (o:5]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

z?—z41 2x—1
$> Cau 13. Cho bat phuong trinh (§> > (?> , tap nghiém ctia bat phuong trinh c6

dang S = (a;b). Gia tri clia biéu thitc A = b — a nhan gia tri nao sau day?

(A)1. ®) 2. 1. —2.

ong

~

¢ Cau 14. S6 nghiem nguyén thuoc doan [0; 10] ctia bat phuong trinh 7VET6 > 77 13

(A 3. B 4. ©11. (D) 10.

® Loi gidi.

O b6 Co6 Con bu

o
.................................................................................................. =
.................................................................................................. N
O

>

3—z z+1 \O

¢S Cau 15. S6 nghiém nguyeén ctia bat phuong trinh <\/E - 3) T
A1 0. (©s. D) 2. =

® Loi gidi. Q

- P P 1
> Cdu 16. Biét tap nghiém clia bat phuong trinh 32~ V#*+52-6 > = 1a mot doan [a; b] ta c6 a+b
bang

Wa+b=11 Bla+b=09. Ca+b=12 (D) a+b=10.

® Loi gidi.
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/ 21._PHUONG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA LOGARIT

Két néi tri thirc véi cude séng

A

®) 3.

3 —

«O

¢S Cau 18. Tap nghiém ciia bat phuong trinh

b
[c; +00). Gid tri arore

(A (-2;-1).

(—10).

45 —3.2°%1 8

thudc khoang nao dudi day?

oo+l _ | > 0 ¢6 dang 1a S = (a;b] U

(©(0;1). D) (1;4).

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 19. S6 nghiem nguyen thuoc doan [—2020;2020] ctia bat phuong trinh (27 +1)° >

(VZEF2-1)"- (2 +5) I
(A) 2020. (B) 2019.

(C)2021. (D) 2018.

® Loi gidi.

¢S Cau 20. Tap nghiém ciia bat phuong trinh 2.7%%2 + 7. 22 < 351 - /14% ¢6 dang 1a doan
S = [a;b]. Gia tri b — 2a thuoc khodng nao dudi day?

) (3;v/10). (—42)

O©wrwn). ®(%D)

 Loi gidi.
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y 22. Khéitry K&t néi tri thire véi cude séng

y /
5@'@ KHOI TRU
¢ N

1. Kién Thiic Can Nhé

Khai niém: Hinh tru tron xoay.

Khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh duong thang chita mot canh, chang han canh AB thi
duong gap khic ABCD tao thanh mot hinh, hinh dé duge goi 1a hinh try tron xoay hay goi tat 1a
hinh tru.

‘0
(0))
ke
5
g
o

Dudng thing AB dugc goi la truc.
" Doan thang C'D dugc goi la dudng sinh.

,6 Do dai doan théng AB = C'D = h dugc goi la chiéu cao ciia hinh tru.
“= Hinh tron tam A, ban kinh » = AD va hinh tron tam B, ban kinh r = BC' dugc goi la hai day cta
-E hinh tru.
O Khoi try tron xoay, goi tat 1a khoi try, 1a phan khong gian giéi han béi hinh try tron xoay ké ca hinh
Lo tru.
Tk Cong thic tinh dién tich ctia hinh tru va thé tich ctia khdi tru:
!0 Cho hinh tru ¢6 chiéu cao 1a h v ban kinh day bang 7.

Dién tich xung quanh cta hinh tru: S;, = 27rh.
¢ Dién tich toan phan ctia hinh try:
<ﬂ>): Thé tich khéi tru: V = B - h = mr2h.

5 2. Bai Tap Mau

(DE MINH HOQA BDG 2019-2020) Cho hinh tru c6 ban kinh ddy béng 3. Biét réang khi cat hinh
tru da cho bdi mot mat phang qua truc, thiét dien thu duge 1a mot hinh vuong. Dién tich xung
quanh ctia hinh tru da cho bang

(A) 187. 36 (C) 54, (D) 27x.

% Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan tim céc yéu t ctia hinh tru.

2. HUONG GIAT:

B1: Theo gia thiét ta c6 r = 3. Vi thiét dién 1a hinh vuong nén do dai duong cao la
l=2r==6.

B2: Dién tich xung quanh ctia hinh tru: Sy, = 27rl = 367.

\ /
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Bai Tap Tuwong Tu va That Trién

A

4

tru da cho bang

@ 127a®. 167a®.

&> Cau 1. Cat mot khéi tru bdi mot mit phing qua truc ta duge thiét dien 1a hinh chit nhat
ABCD c6 AB va CD thuoc hai day ctia khéi tru. Biét AB = 4a, BC' = 3a. Thé tich ctia khdi

D6 C6 Con Buong

@ 8ma®.

> Cdu 2. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 2BC = 2a. Tinh thé tich khoi tron xoay khi

quay hinh phéing ABC'D quanh truc AB.

@ 2mad. lmad.

@ 4Amad. @ 8mwad.

 Loi gidi.
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y 22. Khéitry

Két néi tri thirc véi cude séng

A

o)
07 ( N\
‘<-|6 4> Cdu 3. Cat hinh tru (7)) bang mot mat phang di qua truc duge thiét dien 1a mot hinh chit
== | nhat c6 dién tich bang 30cm? va chu vi bang 26cm. Biét chiéu dai ctia hinh chit nhat 16n hon
Ko duong kinh m#t day ctia hinh tru (7). Dién tich toan phan ctia hinh tru (7') 1a
23 69
& (A) 237 (cm?). Tﬂ (em?). @ TW (em?). (D) 697 (cm?).
:|q-,_ \ y.
é ® Loi gidi.
1O e D
e
c ..................................................................................................
A K
Ze)
c ..................................................................................................
o
o R USRS
o=
‘- ¢S Cau 4. Biét thiét dien qua truc cia mot hinh try 13 hinh vuong canh a. Dién tich toan phan
> N
3 cua hinh tru da cho bang

371'(12.

2

@ 2mwa?.

(C) 4ma2. (D) 37a?.

o Li gidi.

¢S Cau 5. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai dudng sinh bang duong
kinh ctia duong tron day. Tinh ban kinh r ctia ducng tron day.

@Tz?. r:5.

@7“25\2%. @r:5ﬁ.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 6. Cho hinh tru (7') ¢6 dién tich xung quanh bang 24cm?, ban kinh duong tron ddy bang
4cm. Tinh thé tich ctia khéi tru (7).

(A) 24cms. 12cm?. (C) 48¢cm3. (D) 86cm?.
® Loi gidi.

> CdAu 7. Cat mot hinh try biang mat phang (a) vuong goc véi mat day, ta duge thiét dien 1a
mot hinh vuong c6 dién tich bang 16. Biét khodng cach tit tam day hinh try dén mat phang («)

bing 3. Tinh thé tich khéi truy.

52?”. (B) 52r. (©)13n. (D) 2V/3r.

® Loi gidi.

¢S Cdu 8. Mot hinh tru ¢6 chiéu cao bing 5v/3. C&t mot hinh tru bing mat phing song song véi
truc, va cach truc mot khodng bang 1, thiét dien thu dudge c6 dién tich bang 30. Dién tich xung

quanh ctia hinh try da cho bang

D6 C6 Con Buong
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y 22. Khéitry K&t néi tri thire véi cude séng

A
l (A) 10v/3r. 5v/397. (C)20+/3n. (D) 10v/397. J

«O

> Cau 9. Cho AABB la thiét dién song song véi truc OO ctia hinh tru (A, B thuoc duong tron
tam O). Cho biét AB = 4, AA = 3 va thé tich ctia hinh tru bing V = 247. Khoang cach d tit O
dén mat phang (AABB) 1a

(A)d=1. B d=2. ©d=3. (D) d=4.

Luyén mai thanh tdi, miét mai t
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 10. Cho mot hinh tru tron xoay va hinh vuong ABCD canh a c¢6 hai dinh lién tiép A, B
nam trén duong tron diy thi nhat ctia hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day thi
hai ctia hinh tru. Mt phiang (ABCD) tao v6i day hinh tru géc 45°. Tinh dién tich xung quanh

hinh tru.
2 2
@qu:Zﬂ'a \/§ quzwa \/§

2 2
@qu_ﬁa\/_. @qu_ﬁa\/_

5) 3

® Loi giai o)

.................................................................................................. c
o)
.................................................................................................. 5
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. C
.................................................................................................. o
............................................................................................... e
.................................................................................................. O
.................................................................................................. \O
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. °O
.................................................................................................. \-E
.................................................................................................. O
.................................................................................................. \>_
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. -
«O

.................................................................................................. m
.................................................................................................. '6
.................................................................................................. >

$>CaAu 11. Cho mot khéi tru c6 ban kinh déy r = a va chiéu cao h = 2a. Mat phang (P) song
song v6i truc OO ciia khéi tru chia khéi tru thanh 2 phan, goi V4 1 thé tich phan khdéi tru chita

. . P .V N
truc OO0, V, 1a the tich phan con lai ctia khoi tru. Tinh ti s6 71, biét rang (P) cach OO mot
2

a2

khodng bang —

37 + 2 37— 2
W= ® =

T—2 T—2

@37‘(’-3'

T—2

@37T+3

T2

D Loi gidi.
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y 22. Khéitry K&t néi tri thire véi cude séng

A

&> Cau 12. Mot khoi tru c6 the tich bing 6. Néu giit nguyén chiéu cao va ting ban kinh day ctia
khoi tru d6 gap 3 lan thi thé tich ctia khéi tru méi bang bao nhiéu?

(A) 547. 1627 (©)27n. (D) 18.

® Li gidi.

> Cau 13. Khi san xuét v6 lon sita bo ¢6 hinh tru véi thé tich bing V, nha thiét ké luon dit
muc tiéu sao cho chi phi nguyén liéu lam vo lon sita bo 1 it nhat, tic la dién tich toan phan cia
hinh tru nhé nhat. Muén thé tich khéi tru dé bing V va dien tich toan phan hinh tru la nhé nhét
thi chiéu cao h ctia lon sita bo bang bao nhiéu?
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

@h:{’/g. @h:{’/i:‘g.

® Loi gidi.

Chi O b6 Cé Con Pudng

>
4 N \8
&> Cdu 14. Khi san xuat v6 lon sita bo ¢6 hinh tru véi thé tich biing V, nha thiét ké luon dat
muc tiéu sao cho chi phi nguyén liéu lam vé lon sita bo 1a it nhat, tic 1a dién tich toan phan clia ‘g
hinh tru nhé nhat. Muén thé tich khéi tru d6 bang V va dién tich toan phan hinh tru la nhé nhéat Q
thi ban kinh day r ctia lon sita bo bang bao nhiéu? o
[V [V [V % (o)
=1 - = ¢ I ES - . = I

@ r= 27'(' ‘ r T @ r 27T @ r T Z

\ y_

® Loi gidi.
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y 22. Khéitry

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 15. Mot nha may san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh tru c6 nap day véi dung

[
-

6) @ r= 10€/§cm.

r =4/ ﬂﬂocm.

tich 1000cm?®. Ban kinh ctia nip day dé nha san xuat tiét kiem nguyen vat lieu nhat bing

@ r= 10\/§cm.

/500
@ T

&> Cau 16. Mat phang chia truc cia mot hinh tru cit hinh tru theo mot thiét dien c6 chu vi
bing 12 cm. Tim gia tri 16n nhat ctia thé tich khéi tru tuong tng.

@ 87 (em?). 327 (em?).

@ 167 (cm?). (D) 64r (cm?).

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢S Cau 17. Mot miéng ton hinh chit nhat c6 chiéu dai 10, 2dm, chiéu rong 2rdm duge udn lai
thanh mat xung quanh ctia mot chiée thung dung nude c6 chicu cao 2wdm (nhu hinh vé). Biét
rang chd ghép mat 2cm. Héi thung dung duge bao nhiéu lit nuée?

ong

2wdm e 2wdm

(A) 20, 4. 201. (C)501. (D) 1001.

 Loi gidi.

?

O b6 Co6 Con bu

¢S Cau 18. Mot khoéi do choi gom hai khéi tru (Hy), (Hs) xép chong lén nhau, lan lugt c¢6 ban ‘Q
kinh day va chiéu cao tuong tng 1a ry, hy, 79, hy thoa man ry = —rl, hy = 2h; (tham khéo hinh
). Biét réing thé tich ctia toan bo khéi do choi bang 30em?, thé tlch ctia khdi tru (H;) bang

@ 24em?. (B) 15em3. (C)20cm3. (D) 10cm3.

Noi Pau C
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y 22. Khéitry K&t néi tri thire véi cude séng

4 N
&> Cau 19. Mot co sé san xuat c6 hai bé nuée hinh tru c6 chiéu cao bang nhau, c¢6 ban kinh day
lan lugt bang 1m va 1,8m. Chii co sé du dinh lam mot bé nude méi, hinh tru c6 cling chiéu cao
va c6 thé tich bing tdng thé tich ctia hai bé nudc trén. Ban kinh day ctia bé nuée du dinh lam
gan nhat véi két qua nao dudi day?

(A)2,8m. 2,6m. (©)2,1m. (D) 2, 3m.

o Li gidi.

67 ¢S Cau 20. Tu mot tAm ton hinh chit nhat kich thude h v a, nguoi ta lam cac thiing dung nude
hinh tru ¢6 chiéu cao bang h, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dudi day):

“O | Cach 1: Go tam ton ban dau thanh mat xung quanh ctia thiing,.

. | Cach 2: Cit tam ton ban dau thanh hai tAm bang nhau, r6i g0 mdi tam dé thanh mat xung quanh
‘O | ciia mot thuing.

e
«@-

|
L

i thanh tai

;U Ki hieu V; 1a thé tich ciia thiing go dugc theo cach 1 va V5 1a tong thé tich ctia hai thing go duge
. Vi
E theo cach 2. Tinh ti s0 Vl
c Vi 1 F oV Vi Vi
«@- — = —, — =4. — =1. — =2,
o| ®i-! U ©f o)
3 \ y
— ® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

-~
5@'@ LIEN QUAN GIAO PIEM TU HAI DO THI
>

1. Kién Thiic Can Nhé

Dinh ly: S6 nghiém ctia phuong trinh f(z) = g(x) bang s6 diém chung ctia do thi hai ham sé y = f(z)
vay = g(z).

D6 thi ham y = [f(x)|: cho ham s6 y = f(z) c6 dd thi (C). D5 thi ham y = |f(x)| thu dugc tit do
thi ham s6 y = f(z) bang cach: gitt nguyeén phan do thi ham s6 y = f(z) ¢ phia trén truc hoanh
va lay d6i xiing phan do thi (C) & phia du6i truc hoanh qua truc hoanh, dong thoi x6a bé phan
do thi ham s6 y = f(x) 6 phia duéi truc hoanh.

D6 thi ham y = f(|x|): Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do6 thi (C) do thi ham s6 y = f(]x|) thu dugc tit d6
thi ham s6 y = f(z) bang cach: giit nguyén phan do thi ham s6 y = f(z) & phia bén phai truc
tung va lay ddi xing phan do thi ¢ bén phai truc tung qua truc tung, dong thdi x6a bé phan do
thi ham s6 y = f(z) ¢ beén tréi truc tung.

Tap gia tri cia ham lugng gidc y =sinz;y = cosz la ¥ = [—1;1].

2. Bai Tap Mau
vibu @
(DE MINH HOA BDG 2019-2020) Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 2 3 400

Y + 0 - 0 +
1 +00
Y / \ /
00 0

S6 nghiem thuyc cltia phuong trinh 3f(z) —2 =0 1a
(A)2. 0. (©)s. D) 1.

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang todn dua vao sy tuong giao clia hai do thi dé tim s
nghiém ctia phuong trinh khi cho truéc bang bién thién ctia ham so.

p 2 2
B1: Bién doi phuong trinh tuong duong véi f(z) = 3

- 2 .
B2: Vé duong thang y = 3 cat ngang qua bang bien thién.

Z i N Z A 2 z
B3: Xéc dinh dugc s6 giao diem ctia do thi ham s f(x) va dudng thang y = 3 tir do két

luan vé s6 nghiém ctia phuong trinh.

¢ \ /
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23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH

Két néi tri thirc véi cude séng

yV /

‘:6 ............................................................................................
‘9’3. Bai Tép Tuong Ty va Phét Trién
“E , N
5 ¢»Cau 1. Cho ham s6 f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

4

E T —00 -1 0 1 +00

«@- Y -0 + 0 - 0 +

e +00 -3 +00

4

— 4 4

=

,O | SO6 nghiém thyc cia phuong trinh 3f(z) +10 = 0 1a

| ®»u (B) 4. ©2. D) 3.

o]

c

«@-

S

=

= |

[ $>Cau 2.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiem thyc ctia phuong
trinh 3f(z)+1=01a

y
A1, ®) 4. ©2 D s. 02/

® Loi gidi.

Con budng

6

C

6

45 —00 0 2 +00
y' + - 0 +
4 +00
00 0

Noi PauCé YChiO b

S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(z) —e =0 la

A)4. B 2. (©)s. D1.

® Loi gidi.
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N
$>Cau 4.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiem y
cia phuong trinh f(z) —m+1=0véim >4 la

2. (B 3. ©)4. D) 1.

T
— N /
e ® Loi gidi.
O
P
M
e
;6 ..................................................................................................
i
‘@ 3
& | $©Cau 5. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 bang bién thien nhu sau:
0 z  |—o0 ~1 0 1 +00
-— A :
c /(@) + 0 - - 0+
15 -3 +00 +00
= f@ | 7N N7
16 —00 —00 2
- S6 nghiém ctia phuong trinh |f(z)] —3 =0 la
@1 A4 3. (©2. D) 1.
> N V
= ® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

$> Cau 6.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu sau. S6 nghieém ctia phuong trinh g
|f(x)|—2m—|—1:0v6i%<m<3lé, o)
A)s. B) 4. (©)s. D) 3.
O T
-5]
O
\ y_ C
® Loi giai o)
>
.................................................................................................. m
.................................................................................................. c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. °O
.................................................................................................. pa—
N -
.................................................................................................. O
=
> Cau 7. 8
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. Héi phuong trinh 3f(|x]) = 2 y
¢6 bao nhiéu nghiém? 1 / ‘g
(A) 3. ® 2. (©)4. D) 1. N Q
T o
O
P

® Loi gidi.
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

A

x —00 0 ;l +00
f(x) + 0 — 0 +
2 +00
f(x) / \ 922 /
—00 27

@1 ®) 4. ©s. Do.

O \ J
ko)) o Loi gidi
e
\<U ..................................................................................................
e
B e
R PP PR
O o
T
A
A AP
c
'U ..................................................................................................
A R
i
§O e
o e [
D o
>
: ..................................................................................................
]
$>Cau 9.
Cho ham s6: y = f(z) c¢6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong y
o1+ f(2) .
h———=—=21
trin 3+ 2/(z) a
A) 2. B 4. (©)s. D) 5. 1/\
T
. V_

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

T

¢S Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau:

—00 0 2 +00

f'(z)

+ 0 - 0 +

f(z)

Tim s6 nghiém ctia phuong trinh ~—%H—— = ~.

4
(A)6. 5. ©4 D) 7.

@) -1 _1
F@)+1

O
C
el
>
)
\ V. C
<. . o
® Loi giai. @)
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. O
‘O
)
.................................................................................................. O
A —
.................................................................................................. L
.................................................................................................. O
>
.................................................................................................. o
.................................................................................................. U
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
.................................................................................................. &
.................................................................................................. (o)
2
¢S Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau:
T —00 -1 1 +00
f'(x) + 0 — 0 +
9 +00
@ | T T~
—00 -3
S6 nghiém ctia phuong trinh f2(z) —9 =10 I3
(A) 4. I1=3. (©)s. (D) 6.

D Loi gidi.
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Cau 12.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé. Goi y
m 1a s6 nghiém ctia phuong trinh 2f (f(z)) = 1. Khang dinh nao

sau day la dung?

@mzﬁ. B m=s. @mz?. @m:9.

o Li gidi.

mal
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

(A)1. ® 3.

x —00 -1 3 +00
f'(z) + 0 — 0 +
f(z) / ’ \ / +OO
—00 -3

©o.

$>Cau 14.

Cho ham s6 y = f(r) ¢6 do thi nhu hinh vé.

Ho6i phuong trinh f(cosx — 1) = 1 ¢6 bao nhiéu
m

(——; 27T)?

2
(©s.

nghiém trong khoang

(A) 3. B) 4. (D).

Noi Pau Co
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Cdau 15.
Cho ham s6 y = f(x) lien tuc trén R c6 do thi 1a dudng cong nhu hinh y

&

n mdi thanh tai, miét mai tat gidi.

vé. S6 nghiém ctia phuong trinh f (21:2 — 2z + g) =11la

3. ® 2. ©1 D4 di/l B
9

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N\

¢S Cau 16. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé.

S ey —2 —1 1 5 +0o0
f'(x) + + O — 0 + +
9 400
f(x) / 0 / \ / . /
— 55 0

C6 bao nhiéu gi tri nguyén ctia m dé phuong trinh f(2—3sinz) = f(|m—2|) ¢6 nghiém thc?

A)11. 7 ©4 D@s.

 Loi gidi.

¢S Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau: ‘0

T —00 —1 1 +00 O
f'(z) ‘ - 0

+ 0 +
f(@) 00/9\0/+°° ‘.S

Hoéi phuong trinh |f(3 — 2x) — 2| = 2 ¢6 bao nhiéu nghiém? ‘O

(A)4. 3. ©2. D)s. O
® Loi gidi. =
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Cau 18.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé. Tim y

tat ca cac gia tri duong ciia tham s6 m dé phuong

trinh |f(|z|)| = log1 m c¢6 ding hai nghiém thuc
2

phan biét?

@O<m§ m>i.
©m<}l. @O<m<i.

N

Luyén mai thanh tai, miét m

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

$>Cau 19.

Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R ¢6 do thi nhu hinh vé. Phuong y
trinh f(x)- f (f(z) — 1) = 0 c6 tat ca bao nhiéu nghiem thyc phan NFa.
bigt?

A)9. ®) 12. ©)s. D 3.

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

[ $> Cau 20. ]
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J 23. LIEN QUAN GIAO DIEM TU HAI BO TH

Két néi tri thirc véi cude séng

Tim s6 nghiém ctia phuong trinh g(z) = 0.

(A)8. ®) 4. (©)s.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. Dat g(z) = f (f(x)).

D) s.

® Li gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

AL

NGUYEN HAM CO BAN

563

1. Kién Thiic Can Nhé

a+1
@/wmz$
(6%

d 1
@/ i zaln|ax+b|+0v6ia7é0.

axr +b
2. Bai Tap Mau

Ho tét ca cAc nguyén ham ctia ham s6 f(z) =
@a:—i—?)ln(a:— 1)+ C.

@x — +C.

2) HUONG GIAT:

2 3
® Phan tich f(z) = :17+1_1+
x_

z+3n|z—-1|+C.

& Phan tich huéng dan giai

® Ap dung cong thic trong bang nguyén ham: /f(:v) de = / (1 +

2
v 7 trén khoang (1;+o00) 1a

T —
(B)z—3In(z—1)+C.

@x—i—(x_Bl)z—i-C.

1) DANG TOAN: Day la dang toan tim nguyén ham co ban.

x—1

®@ Viz e (1;+00) nén/f(x)dx=x+31n(a:—1)+0.

BAI GIAI

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

¢S Cau 1. Ho tat ca cac nguyén ham clia ham s6 f(x) =

@lnz:i’—ka

1213 trén khoéng (3; +00) 1a

1lngc_g%—C'.

2 -1

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Dudng
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y 24. NGUYEN HAM CO BAN

Két néi tri thirc véi cude séng

1
L ©§ln(x2—4x+3)+0.

A

@ln(m2—4x+3)+0.

$>Cau 2. Cho

trén

F(x)
khoang

mot

thoa

nguyeén

man

(B) F(z) = In(z — 1)
(D) F(z) =In(z — 1) — 3.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

- 1 .
¢S Cau 3. Cho F(z) la mot nguyén ham cia ham f(z) = 1 Biét F(0) = 2, hay tinh
F(1).

@F(1)=%1n3—2. (B) F(1)=In3+2. (C)F(1)=2Ih3-2. @F(1):%1n3+2.

 Loi gidi.

> Cau 4. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén R \ {1} théa man f'(z) = ! ] véimoi z # 1. | [
x E—
Biét f(0) = 2017 va f(2) = 2018. Tinh S = £(3) — f(—1). O

(A) S = In4035. B S =4. (©)S =2 D) s=1. '—

® Loi gidi.

N . % 1
&S Cau 5. Cho F(x) la mot nguyén ham cla ham so f(z) = v thoa man F(2) = 3. Tim

22 — 3
(A)F(z) =z +4In |22 — 3| + 1. (B) F(z) =z 4+ 2In(2z — 3) + 1.
@F(x):x+21n|2x—3|+1. @F(w):x+21n|2x—3\—1.

® Loi gidi.
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y 24. NGUYEN HAM CO BAN

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$> Cau 6. Cho biét / ST
2¢ + 3

so6 thyc). Ménh dé nao sau day?

(A)2a—b=—1. (B)2a—b=—3.

b
dzr = ax — éln(Qz +3)+Cvéize (—g; +oo) (a, b la cac tham

(C)2a—b=09. (D)2a—b="1.

\ V_
® Loi gidi.
S
(@)
e |
«O
e
e N
,U ~ c X N ~ ~ N 2 N ES 21"2 + a ~ d N
El Cdu 7. Biét F(x) 1a mot nguyén ham cia ham s6 f(x) = trén khoang (0;4+00) (a la
7
:'q-,_ tham s6 thyc). Biét F(1) = F(e) = 2. Tim a.
é @a:—l a=1-—¢% @T:1+e2. @azl.
\ V_
R Loi gidii.
o) o g
h ..................................................................................................
L
: ..................................................................................................
O
L
h ..................................................................................................
B -
e P
«@-
5~
-
e
4 N
2
N . . 2
$>Cau 8. Ho tat ca cac nguyén ham cta ham so f(z) = % trén khoéng (—3; +00)
7
la )
@%-I—an(x-i—B)—i—C’. (B)z+2In(z+3)+C.
) 2
©%+ln(x+3)+0. @%—21n(3:—|—3)+0.
\ y_

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
. . 1 L 2 N
> CdAu 9. Biét /ﬁdx: %ln iii’) + C véi % la phan so6 toi gian. Ménh dé nao sau
day dang?
(A)a+2b=38. Bla+b=3s. (C)2a+b=38. Da-b=8s.
. V.
® Loi gidi.
()]
.................................................................................................. -
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. >
.................................................................................................. m
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
O
, \ ‘8
N . 20 — 13 N
¢S Cau 10. Biét / ’ dr = aln|z + 1] + bIn|z — 2| + C. Ménh dé nao sau day
(x4 1)(x —2) )
dang? ‘.E
(A)a+2b=38. B a+b=28. (C)2a—b=3. D)a—b=S8. )
\ V.
S = -2 \>—
L .
® Loi giai 0
.................................................................................................. U
.................................................................................................. -
.................................................................................................. O
(N
.................................................................................................. (¢}
P
4 N\
1
~ 0 ($—1)2 4t N Z £ ~ i 2
<> Cau 11, Biét I = G dxr = alnb+ ¢ v6i a, b, ¢ la cac s6 nguyén. Tinh tong T" =
7
0
a+b+ec
(AT =3, ® T=0. ©T=1 DT =2
\ V

® Loi gidi.
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y 24. NGUYEN HAM CO BAN

Két néi tri thirc véi cude séng

A

12x

————— . Tinh b.
\/m inh a +
a+b:1.

ctia ham s6 f(x) =

o% @a+b:0.

¢ Cau 12. Biét ham s6 F(z) = (ax +b)v/4x + 1 (a, b 1a cac tham s6 thuc) 1a mot nguyén ham

©a+b:2. @a+b:3.

o Li gidi.

2022 — 30z + 11

ctia ham s6 f(x) =
(AT =8. (B) T =5.

> Cau 13. Biét F(z) = (ax® + bx + ¢)v/2x — 3 (a, b, ¢ 1a cdc s6 nguyen) la mot nguyén ham
trén khoang (g, —I—oo). Tinh T=a+b+c.

©T=6. DT="1.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

1
$>Cau 14. Biét F(z) 13 én hz Ga hs 6 =
iet F(z) la nguyén ham ctia ham s6 f(x) NCES|
va F(3) =7 (m la tham s6 thuc). Tinh m.

®m=—2. B m=3. ©m=—3. @m: .

® Loi gidi.

+m — 1 théa man F(0) =0

1
VT +3—-Vz 1

¢S Cau 15. Ho tat ca cdc nguyén ham ciia ham s6 f(z) tréen khoang
(—1;400) 1a

(A)(z+3)vz+3—(z+ vz +1+C. §[(x—|—3)\/x+3+(:v+1)\/:t+1 +C.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

4
@%[($+3)vx+3+(9€+1)\/$+1 +C. @}L[(x+3)\/x+3+(x+1)\/x—l—1 +C.
® Loi gidi.
$>Cau 16. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham f'(x) = sin 2z + 3cosz véi moi = € R. Biét f(m) = 0.
7r
Tinhf(§).
us 7 s s T )
wi(z)=5  ®i(3)=3 ©s(3) =4 ©s(3)=5
® Loi gidi.
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y 24. NGUYEN HAM CO BAN

Két néi tri thirc véi cude séng

A

3 o 3
i o — =
e’ + 2z 2

>)

=

E
[\

3,
= —e*% 4 2.
2e + 2z

¢ Cau 17. Biét F(x) la mot nguyén ham cta ham s6 f(x) = 3e** + 2. Biét F(0) = 0. Tim

B) F(z)

D) F(z ———e2x+2x+§

3e2® 4+ 22 — 3.

® Loi gidi.

& | 4> Cau 18. Biét F(z) la mot nguyen ham ciia ham sb f(z) = 24 a-e® (a la tham s6 thuc). Biét

-} F(0)=2,F(1)=2.Tmh T =(1-¢)-a.

;_,(__5 =—1. B T=-2 ©T=e. DT =2

L s _i2:

c ® Loi giai.

e

e
fer—

f(x)—l—l.

@/—f(x)+1dx:ez—e_“+0.

e(l)

@/%dx:%x—ke_‘”—ka

¢S Cau 19. Ham s6 f(z) c6 mot nguyén ham la F(z) =

e?®. Tim nguyén ham ctia ham s6

/f dx—2e e "+ C.
@/—f ex+1dx=%e””—e_z

+C.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

~ P 1 . 1
¢S Cau 20. Cho F(x) la nguyén ham cta ham s6 f(z) = i Biét F(0) = — In4. Tim tap
e.’l}

nghiém S ctia phuong trinh 3F(x) + In (e* + 3) = 2.

(A S = {2}. S ={-2;2}. (© s ={1;2}. (D) S ={-21}.

® Loi gidi.

Co6 Con buong

O Pé

e

Noi Dau Cé Y Chi

L
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J 25. TOAN THUC TE SU DUNG HAM MU VA LOGARIT Két néi tri thire véi cude séng

5@'@ TOAN THUC TE SU DUNG HAM MU VA LOGARIT
_

y /

1.

1)

2)

?

tat gioi.

&

t mai

LIS

~

qi, mié

thanh t

én mai

~
Ot
~—

Luy

2.

Kién Thitc Can Nhé
Lai don: Khéach hang giii vao ngan hang A dong vdéi 1ai don 7/ki han thi s6 tién khach hang nhan
dugc ca von 1an 1ai sau n ki han (n € N*) 14 S,, = A + nAr = A(1 + nr).

Lai kép: Khach hang giti vao ngan hang A dong vdéi 1ai kép r/ki han thi s6 tién khach hang nhan
duge ca von 1an 1ai sau n ki han (n € N*) 14 S,, = A(1 + r)". Tt d6 ta c6 thé tim cic gia tri:

_Q/Sn 5 _ (Sn)
r=4V72 1,A—<1+T)n,n—log(1+r) 1)

Bai toan ting trudng dan s6: Cong thiic tinh tang trudng dan s6

X = Xu(1+7)"7" (m,n € Z",m > n)

trong do:

r 1a ti lé tang dan s6 ti ndm n dén nam m.
X,, 1a dan s6 nam m.

X,, 1a dan s6 nam n.

. X
Tt do6 ta c6 cong thitc tinh ti 1é tang dan so6 la r = ™ ~x 1.

Vay von tra gép: Vay ngan hang s6 tién 14 A dong v6i 1ai suat r/thang. Sau diing mot thang ké tit
ngay vay, bat dau hoan ng, hai 1an hoan n¢ cach nhau ding mot thang, mdi lan hoan ng sé tien la
(I4+r)"—1

X dong. Ta ¢6 cong thiic tinh s6 tién con lai sau n thang: S, = A(1+r)" — X
,

Tién giti hang thang: Dau mdi thang khach hang gii vio ngan hang so tien A dong véi 1ai
kép r/thang thi s6 tién khach hang nhan dugc ci von 1an 1ai sau n thang (n € N*) (nhan

S ) A

tien cudi thang, khi ngan hang da tinh 1ai) 1a S, & S, = —[(1+7r)" — 1] (1 +r) Tu d6 ta co
T

S, Sy T

"= 1084 (m“)’ A=A

Bai Tap Mau

p
Dé duy bao dan s6 ciia mot qubc gia, ngusi ta sit dung cong thiic S = A-e™, trong d6 A la dan
s6 clia nam lay lam moc tinh, S 13 dan s6 sau n nam, r 1a ti lé ting dan s6 hang nam. Nam
2017, dan s6 Viet Nam 1a 93 - 671 - 600 ngudi (Tong cuc Thong ke, Nien giam théng ke 2017,
Nha xuat ban Théng ke, Tr. 79). Gia st ti 1¢ ting dan s6 hang nam khong ddi 1a 0, 81%, du béo
dan s6 Viet Nam nam 2035 la bao nhiéu ngudi (két quéa lam tron dén chit s6 hang tram)?

| (A)109-256-100.  (B)108-374-700.  (C)107-500-500. (D) 108-311 - 100.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang toan tang trudng dan so.
2. HUONG GIATI:

B1l. X4c dinh cac yéu to6 A, n,r trong cong thiic.

B2. Ap dung cong thic S = A - €™ trong d6 A la dan s6 ctia nam lay lam méc tinh,
S 1a dan s6 sau n nam, r 1a ti lé ting dan s6 hang nam.

'

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién
4 N\
¢S Cau 1. Cho biét rang sy ti 1é ting dan s6 thé gidi hang nam 1 1,32%, néu ti lé tang dan s6
khong thay doi thi dan s6 sau N nam dudc tinh theo cong thitc tang trudng lien tuc S = A - M7
trong d6 A la dan s6 tai thoi diém mbc, S 1a s6 dan sau N nam, r 1a ti 1é ting dan s6 hang nam.
Nam 2013 dan s thé gidi vao khodng 7095 trieu nguoi. Biét nam 2020 dan s6 thé gidi gan nhat
vGi gia tri nao sau day?

(A) 7879 tricu ngudi. 7680 tricu ngusi.  (C) 7782 tricu ngudi. (D) 7777 tricu nguoi.

® Loi gidi.

¢S CaAu 2. Sinh nhat clia An vao ngay 1 thang 5. Ban An muén mua mot chiéc may anh gia
khoang 600.000 dong dé lam qua sinh nhat cho chinh minh. Ban ay quyét dinh bo 6ng tiét kiem
10000 dong vao ngay 1 thang 1 clia nam do, sau d6 cii tiép tuc nhitng ngay sau, moi ngay ban bo
ong tiét kiem 5.000 dong. Biét trong nam do, thang 1 c6 31 ngay, thang 2 c¢6 28 ngay, thang 3 ¢
31 ngay va thang 4 ¢6 30 ngay. Goi a (dong) 1a s6 tién An c6 duge dén sinh nhat clia minh (ngay
sinh nhat An khong bé tién vao 6ng). Khi d6 ta co:

(A)a € [610000; 615000). a € [605000; 610000).
(C)a € [600000; 605000). (D) a € [595000; 600000).
\ y_
® Loi giai
4 N

¢S Cau 3. Mot nguoi gii vao ngan hang 50 trieu dong thoi han 15 thang, 1ai suat 0,6%/thing
(1ai kép). Hoi hét ki han thi tong s6 tién ngudi d6 cé duge 1a bao nhiéu?

(A) 55,664 tricu dong. 54,694 trisu dong.

(C)55,022 trieu dong. (D) 54,368 tricu dong.

. y_
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o Ldi gidi.

¢S CdAu 4. Tile tang dan s6 hang nam & Viet Nam duge duy tri ¢ mite 1,05%. Biét rang, dan s6
ctia Viet Nam ngay 1 thang 4 nam 2014 1a 90.728.900 ngudi. V6i toc do tang dan sé6 nhu thé thi
vao ngay 1 thang 4 nam 2030 thi dan s6 ctia Viet Nam la

(A)106.118.331 nguoi. (B) 198.049.810 ngudi. (C)107.232.574 ngudi. (D) 107.323.573 ngudi.

" ?n

giol
9
Q
Q
Q.

&

thanh tai, miét mai tat

4> Cau 5. Cho biét sit tang dan s6 duge ude tinh theo cong thic S = A -el" (trong d6 A 1a dan
s6 clia ndm lay 1am moc tinh, S 14 dan s6 sau N nam, r 1a ti 1é tang dan s6 hang nam). Dau nam
2010 dan s6 tinh Bic Ninh 1a 1.038.229 nguoi tinh dén dau nam 2015 dan s6 ctia tinh 1a 1.153.600
ngudi. H6éi néu ti lé tang dan s6 hing nam gitt nguyén thi dau ndm 2020 dan s6 ciia tinh ndm
trong khoang nao?

@ (1.281.600; 1.281.700). (1.281.700; 1.281.800).
(C)(1.281.800; 1.281.900). (D) (1.281.900; 1.282.000).
\ N V
® Loi giai
T
T
<m. ..................................................................................................
N
=
-l
4 N\

&> CaAu 6. S6 lugng cta loai vi khuan A trong mot phong thi nghiem duge tinh theo cong thic
S(t) = S(0) - 2¢, trong d6 S(0) 1a s6 lugng vi khuan A lic ban dau, S(¢) 1a s6 lugng vi khuan A
c6 sau t phut. Biét sau 3 phit thi s6 luong vi khuan A 1a 625 nghin con. Héi sau bao lau, ké tir
lac ban dau, s6 luong vi khuan A 1a 10 triéu con?

(A) 19 phit. 48 phiit. (C)12 phiit. (D) 7 phit.

o Li gidi.
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y £ £

4 N
¢S Cau 7. Anh Nam gtii 500 triéu vao ngan hang theo hinh thic 1ai kép ky han 1 nam vdi 1ai
suat khong thay doi hang nam 1a 7,5 % nam. Sau 5 nam thi anh Nam nhan dudc sb tién ca von
1an 1ai la

(A) 685755000 dong. 717815000 déng.  (C) 667735000 dong. (D) 707645000 ddng.

® Loi gidi.

¢S Cau 8. Dan s6 thé gi6i cudi nam 2010, u6c tinh khodng 7 ti nguoi. Héi v6i mitc ting trudng
1,5% mdi nam thi sau it nhat bao nhiéu nam nita dan s6 thé gisi sé len dén 10 ti nguoi?

(A)2. 28. (©)23. (D) 24.

O

C

1o

>

)

c

O

O

‘O

O

‘O

&> CaAu 9. Mot ngudi gt 15 trieu dong vao ngan hang theo thé thiic 1ai kép, ky han quy véi i &
suat 1,65%/ quy. Héi sau it nhat bao lau thi ngudi dé nhan dugce 20 trieu dong (ca von lan 1ai) | <)
tit 86 von ban dau? (Gia st 1ai suit khong thay ddi). ‘=
O

>

‘O

O

- |

«O

QA

O

2

@ 5 nam. 4 nam 2 quy. @ 3 nam 2 quy. @ 4 nam.

® Loi gidi.

¢S Cau 10. Mot ngudi giii vao ngan hang 100 triéu dong, véi ky han 3 thang véi 1ai suat 2% /ky.
Theo hinh thtc 14i kép, hét 6 thang nguoi dé gii them 100 triéu dong, véi ky han va 1ai suat
nhu trude. Sau mot nam ké tir 1an gt dau tien s tién ngusi d6 c¢6 dude gan nhat véi so6 nao sau
day?

(A)210 trieu. 220 trigu. (C)212 trieu. (D) 216 triu.

® Loi gidi.
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¢S Cau 11. Mot thay gidao gui 200 trieu dong loai ky han 6 thang vao mot ngan hang véi 1ai suat
3,45% /ky. Hoi sau 6 nam 9 thang, thay gido d6 nhan s6 tién ca goc va 1ai 1a bao nhieu? Biét rang
thay gido d6 khong rat 1ai & tat ca cac ky han trude va néu rit trude han thi ngan hang sé tra
14i theo 1ai suat khong ky han 0,002%/ ngay (Gia sit mot thang c6 30 ngay).

(A) 471688328 ddng. 321556228 déng.  (C)311392503 ddng. (D) 302088933 ddng.

® Loi gidi.

e
L
c

{e)

L . ) N
== | ¢S Cdu 12. Anh Nam mdi ra truong va di lam vé6i mite luong khéi diem 1a 6 trieu dong/ thang.
:0 | Anh muén danh mot khoan tién tiét kiem bang cach trich ra 20% luong hang thang giti vao ngan
& | hang theo hinh thic 1ai kép voi lai suat 0,5%)/ thang. Hoi sau mot nam, s6 tién tiét kiem ctia anh
- Nam gan nhat véi s6 ndo sau day?

@1 (A) 15320000 dong. 14900000 déng.  (C) 14880000 ddng. (D) 15876000 ddng.
>
- |
]

> Cau 13. Mot ngudi tham gia chuong trinh bao hiém An sinh xa hoi ctia cong ty X véi thé le
nhu sau: Ctt dén thang 9 hang nam ngudi d6 déng vao cong ty 1a 12 trieu dong theo hinh thrc 1ai
kép véi 1ai suat hang nam khong doi 1a 6%/ nam. Hoi sau ding 18 nam ké tit ngay déng, ngudi
do6 thu vé dudc tat ca bao nhiéu tien? Két qua lam tron dén hai chit s6 thap phan.

(A) 412,23 (trieu déng). 393,12 (tricu déng).
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y' 4 4
l (C) 403,32 (trieu dong). (D) 293,32 (tricu déng). J
® Loi gidi.

> Cdau 14. Mot ki st méi ra truong lam viéc v6i mic luong khéi diém 1a 7.000.000 dong/thang.
Ctt sau 9 thang lam viéc, mtc luong ctia ki su dé lai duge tang them 10%. Hoi sau 4 nam lam
viec, tong sb tien luong ki su d6 nhan dugde 1a bao nhieu?

(A)415.367.400 dong. 418.442.010 ddng. (C)421.824.081 déng. (D) 407.721.300 dong.

® Loi gidi.

QA
¢S Cau 15. Trong thoi gian lién tuc 25 nam, mot ngudsi lao dong luon gdi dung 4.000.000 dong @)
vao mot ngay cb dinh clia thang ¢ ngan hang A véi 1ai suat khong thay doéi trong sudt thoi gian Z
gtii tien 1a 0,6%/ thang. Goi A dong la s6 tién nguoi dé c6 duge sau 25 nam. Hoéi ménh dé nao
dudi day dang?

@3.350.000.000 < A < 3.400.000.000. 3.500.000.000 < A < 3.550.000.000.
@3.450.000.000 < A < 3.500.000.000. @ 3.400.000.000 < A < 3.450.000.000.
\ V
® Loi gidi.
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A

¢S Cau 16. Mot ngudi mua mot can ho véi gia 900 trieu dong. Nguoi dé tra trude véi s tien 1a
500 trieu dong. S6 tién con lai nguoi d6 thanh toan theo hinh thic trd gép véi l1ai suat tinh trén
tong sb tien con ng 1a 0, 5% mbdi thang. Ké tit ngay mua, sau ding mdi thang ngusi dé tra so tién
¢ dinh 1 4 trigu dong (ca gbc 1an 1ai). Tinh s6 thang t6i thiéu (lam tron dén hang don vi) dé

nguoi dé tra hét ng.
(A) 133 thang. 140 théng.

(C) 136 thang. (D) 139 thang.

o Li gidi.

¢ Cau 17. Két thtc nam 2017, thu nhap binh quan dau ngusi ctia Viet Nam dat 2300 USD/
ngudi/ nam. Trong hoi nghi méi day ban vé “ Tam nhin mdéi, dong lic mdi cho tang trudng kinh
t&”, dai dién chinh pht Viet Nam dat muc tiéu thu nhap binh quan dau nguoi ctia nude ta vao
cudi nam 2035 sé dat mic 10000 USD/ ngusi/ nam (theo gid hién hanh). Héi dé dat duge muc
tieu do, trung binh mdi nam thu nhap binh quan dau ngudi clia nude ta ting bao nhiéu

(A)8,2. B 8,7. ©)7,s5. (D) 8,5.

® Loi gidi.
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hinh thtc 14i kép. Bac giii 200 tricu dong theo ki han quy véi 1ai suat 2,1%/ quy. 200 tricu con
lai bac gtii theo ki han thang véi 1ai suat 0,73%/ thang. Sau khi giti duge ding 1 nam, bac rat
tat ca so6 tien & loai ki han theo quy va giii vao ki han theo thang. Héi sau ding 2 nam ké tir khi
glii tién 1an dau, bac Minh thu dudc tat ca bao nhieu tién 14i? (két qué lam tron dén hang phan | O
nghin). 0

(A) 75,304 tricu ddng. 75,303 tricu dong. O

(C) 470,656 tricu ddng. (D) 475,304 trieu déng. ‘=

>
()
C
¢S Cau 18. Bac Minh ¢6 400 trieu dong mang di gti tiét kiem 6 hai ki han khac nhau déu theo 8
‘O
O

® Loi gidi. -

&> Cau 19. Ong A 1a mot ngudi gia hét tudi lao dong. Trude khi hét tudi lao dong, ong ay cb
danh dum dugc mot khoan tién dé gii tiét kiem ngan hang véi 1ai suat wu dai danh cho ngudi gia
1a 0,9% thang. Sau khi gii tiét kiem ngan hang, di méi thang giii, ong A dén ngan hang rat ra
mot khoan tién 1a 5 trieu dong dé chi tieu hang ngay. Sau ding 5 nam ké tit ngay gii tiét kiem,
s6 tien tiét kiem con lai ctia ong ay 1a 100 triéu dong. Héi s6 tién ban dau ma ong A gii tiét kiem
1a bao nhieu? (lay két qua gan ding)

@ 289, 440 trieu dong. 291, 813 trieu dong.
(C) 287,044 tricu ddng. (D) 233,663 tricu déng.
. y_
® Loi gidi.
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A

*= | ¢ Cdu 20. Anh Quy vita mdi ra truong duge mot cong ty nhan vao lam viéc véi cach tra luong
<= | nhu sau: 3 nam dau tién, huéng luong 10 tricu dong/thang. Sau mdi ba nam thi ting them 1
Ko trieu dong tien luong hang thang. Dé tiét kiem tién mua nha &, anh Quy lap ra ké hach nhu sau:
Tién luong sau khi nhan vé chi danh mot ntta vao chi tiéu hang ngay, nita con lai ngay sau khi
nhan luong sé gti tiét kiem ngan hang véi 1ai suat 0,8%/thang. Cong ty tra luong vao ngay cudi
«@-| clia hang thang. Sau khi di lam ding 10 nam cho cong ty dé anh Quy rut tién tiét kiem dé mua
‘' | nha 6. Hai tai thoi didm d6, tinh ca tién giti tiét kiem va tidn luong & thang cudi ciing anh Quy
c6 s6 tien 1a bao nhieu?(lay két qui gan ding nhat)

@ 1102, 535 trieu dong. 1089, 535 trieéu dong.

(C)1093, 888 tricu déng. (D) 1111, 355 trieu déng.

im

N n

ai, m

ht

an

® Loi gidi.

th
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5@'@ TiNH THE TICH KHOI LANG TRU PUNG
_ >

1. Kién Thitc Can Nhé
a) Thé tich khéi lang tru V = B - h v6i B: dién tich day, h: chiéu cao.

b) Cac hé thic lugng trong tam gidc vuong,.
Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, trung tuyén AM. Khi do

@ BC? = AB? + AC?.
@ AB-AC = AH - BC; AM:%BC’.

. — AC —— AB —— AC —— AB
) @ SlnABC = B—C, COSABC = B—C, tanABC = E, cot ABC = E

O ® BH - -BC = AB?*; CH -CB = CA2.

O 1 1 1

e © a3~ ap T ace
«O

* N

6 ¢) Duong chéo ctia hinh vuong canh a c6 do dai bing av/2.

4

E d) Dudng cao clia tam gidc déu canh a c¢6 do dai bang CLT\/?

«@D-

E e) Dién tich tam gidc thudng

—1 1 1 1 ) PN NP
o) ©® Saspc = 3 a-hg = 3 b-hy = 3 - ¢+ he, trong dé hg, hy, h. 1& cac duong cao ha tit cac dinh
e

= A B,C. 1 1 1

,g @SAABC:i-b-c-sinA:§-a-c-sinB:§~a-b-SinC’.

L

e ) a+b+c

5 @ Saapc = /p(p —a)(p—b)(p —c), trong d6 p = —

& @ Saapc =p-r, trong d6 r 1 ban kinh dudng tron noi tiép AABC.
<5_ f) Truong hop dac biét

2 1

3 @ Dien tich tam giac vuong S = 3 AB - AC.

N 1 2
© Dien tich ctia tam giac déu canh a 1a S = 5 AH - BC = a ;/ﬁ

g) Dién tich hinh ch@ nhat S =a - 0.
h) Dién tich hinh vuong S = a?.
1
i) Dién tich hinh thoi S = 3 AC - BD, trong d6 AC' va BD la hai duong chéo.

(day 16n + day bé) - h
2

k) Dién tich hinh binh hanh ABCD 1a S = AH - CD, trong d6 AH la chiéu cao.

j) Dién tich hinh thang S = , trong d6 h 1a chiéu cao ciia hinh thang.

b c

sinA _ sinB__ sinC

2R.

1) Dinh Ii ham s6 sin
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m) Dinh I ham s6 cosin

@ a2 =02+ c* —2bc- cos A.
@ v’ =a’+ 2 —2ac-cos B.
@ ?=a?>+b*—2ab-cosC.

n) Cong thitic duong trung tuyén

b2+ a?

2 _ _
©® m; 5
2 2 2
, a“tc _b_
@ m? 5 I
2 2 2
5 Q +b <
©@ m? 5 1

2. Bai Tap Mau

Cho khéi lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a A

AL

hinh thoi canh a, BD = ay/3 vai AA" = 4a (minh ‘ B
hoa nhu hinh bén). Thé tich ctia khoi lang tru da i
cho béang |
D |
| C
ar
D' o
2v/3a? 4v/3a?
@2\/5@3. 4v/3a°. @ \/3_& . @ \/3_& .

& Phan tich huéng dan giai

I. DANG TOAN: Day la dang tinh thé tich khéi lang tru dimg.

II. HUONG GIAI:

h: chiéu cao.

2. Goi I = ACNBD. Tu d6: Tinh BI va AC.

4. Tinh thé tich kh61 léng tI'LlI VABCD.A’B’C’D' = SABCD -AA

Tt do, ta c6 thé giai bai toan cu thé nhu sau

\

1. Nhic lai cong thitc tinh thé tich khéi lang tru: V = B - h véi B: dién tich day,

3. Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD: Sapcp = 2Saac = 2 - §BI -AC.

1
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at gidi.

&
~

miét mai t

mai thanh tai,

3. Bai Tap Twong Tu va Phat Trién

A

¢S Cau 1. Cho hinh lang tru diing ABCD.EFGH c¢6 day 1a hinh thoi canh a, tam gidc ABD la
tam giac déu vi AE = 2a. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

a3v/3
i

B® V=

a3v/3
WV ="~

D)V =a*V3.

a3v/3
©V= —

> Cau 2. Tinh thé tich V ctia khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét A'C' = a/6.

po V3

@ V = 2a3/2. 3

OV =3a3V2. (D) V = 2a*V6.

® Li gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 3. Cho hinh lang tru ding ABCD.EFGH c6 day 1a hinh binh hanh biét AB = a, AD =
4a, goc BAD = 60°, canh AE = a. Tinh thé tich V ctia khdi ling tru da cho.

@V:2a3\/§. V = a3/3.

©V =dd. D)V = 24°.

o Loi gidi.
4 N\
$>Cau 4.
Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ biét mat day 1a hinh W Iy
thoi canh 2a va ABC = 60°. Canh bén cta hinh lang tru la 3a :
(minh hoa nhu hinh bén). Thé tich V ctia khdi lang tru la . ! o
l D
/L —————————————
B C
(A)V = 12a%V/3. V = 6a?. ©V =124%. D)V =4a3V3
\ N V.
o Loi gidi.
[ $>Cau 5. ]

Noi Pau Cé Y Chi
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bén). Theé tich V ctia khéi lang tru da cho bing

Cho khéi lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 AB' = aV/10, day ABC 4, c’
la tam gidc vuong can tai A va BC = av/2 (minh hoa nhu hinh

A

B/

(©V =3d.

é

at

it

a

o Li gidi.

V = 360 cm3.

(A)V = 2160 cm?®.

¢S Cau 6. Cho lang tru ding tam gidc c6 do dai cac canh day 1a 37 cm; 13 cm; 30 cm va biét
téng dién tich cédc mit bén 1a 480 cm?. Tinh thé tich V cia lang tru do.

(D) V = 1080 cm?.

@ 720 cm?.

Luyén mai thanh tai, miét m

® Li gidi.

¢S Cau 7. Cho hinh hop ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh vuong, canh bén biang AA’ = 3a
va dudng chéo AC’ = 5a (minh hoa nhu hinh bén). Tinh thé tich V ctia khdi hop nay.
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A

A B
P | C
A B
D' '
(A)V = 443 (B) V = 2443 ©V =12d3. D)V =843

® Loi gidi.

¢S Cau 8. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’" ¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai A, BC =
2a, A'B = 3a. Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’ 1a

@2a3. a3\/7.

© “35/5. (D) 6a3.

4 N
¢S Cau 9. Cac dudng chéo ctia cac mit mot hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ biang
v/10,4/26,/34. Tinh thé tich V ctia khéi hop chit nhat dé.

A B
D f
! C
Al
P B
- 4
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l AV =5. (B) V = 225.

A
D)V =15. J

O <> Cau 10. Cho khéi ling tru dimg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 13 hinh vuong canh av/2.

e
\<U
e

B

2a3\/6‘

3

Biét goc gitta A’B v6i mat phang (ABC D) bang 30°. Thé tich ctia khoi lang tru da cho bing

@ Zaz\/g‘ @ 2a°/6.

® Li gidi.

&> Cau 11. Cho khoi lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh thang vuong tai A va B,
biét AD = 2a, AB = BC = a va goc giita mit phing (A’CD) v6i mit day bang 60° (minh hoa

nhu hinh bén). Thé tich khéi lang tru bing
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A

A’ D’
Bl
14//* —————————————————— 'D
B C
3a® 6a3 3\/6&3 3a3
® 5 : @3 ES
21/6
\ V
® Loi gidi.

Cé6 Con buong

Noi Dau Cé Y Chi & b6

¢S Cau 12. Cho khéi lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la hinh binh hanh véi AB =
a, BC = a\/T va goc BAC = 60°, AA" = 2a . Thé tich khdi lang tru da cho bing
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A

AI
| DI
e
| c’
Al
D e E D
B C
| @%s 330 © 2 © L
«O \ /
O ® Loi gidi
e
MO
e
T e
h ..................................................................................................
«@-
WD e ]
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
L
: ..................................................................................................
L © O L
L
L
o ST
C 4 N\
<q>): ¢S Cau 13. Cho khéi lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la hinh chit nhat v6i AB = a,
? . 8 3v13 7 .
3 AA" = /3a. Khoang cach tit diém A dén mat phing (A'BD) = ga. The tich khoi lang tru
da cho bing
A/
| D/
b
| c’
Al
e D
B C
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A

@ ?ag’. (D) 2v/3a3.

® Loi gidi.

.................................................................................................. O
.................................................................................................. G
()
4 N Z
¢S Cau 14. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam giac vuong tai A, AC' = a, ACB =
60°. Duong chéo BC' ctia mat ben (BCC'B’) tao v6i mat phing (ACC'A’) mot goc bang 30°.
Tinh thé tich ctia khéi lang tru theo a.
3V3 3V6
B V3. V. @A OEadl
. V.
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/ 26. TINH THE TICH KHOI LANG TRU DUNG K&t néi tri thire véi cudc séng

A

> Cau 15. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a, goc giita hai mit phing
(ABC") va (ABC) bing 60°. Tinh thé tich khéi lang tru da cho.

3V3 V3, 3V3
@—a. Ta. @Ta.

® Loi gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

&> Cdu 16. Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a, duong thing AB’ tao v6i
mat phing (BCC'B’) mot goc 30°. Tinh thé tich V' clia khéi lang tru da cho.

a*\/6 a*\/6
@V = 1 1

5

®V=

3a® a’

® Loi gidi.

¢S Cau 17. Mot hinh hop ding c¢6 day 1a hinh thoi canh a, goc nhon 60° va dudng chéo 16n ctia
day bing duong chéo nhé ctia hinh hop. Thé tich ctia khéi hop do 1a

(A) a®. V3a3.

V6a®
B

C)

CRES

® Loi gidi.

‘O

Noi PauCé YChiO b
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J 26. TINH THE TICH KHOI LANG TRU DUNG

Két néi tri thirc véi cude séng

&

i, miét mai tat gioi.

A

16n nhat bang

¢S Cau 18. Cho mot tam nhom hinh chit nhat ABCD c¢6 AD = 60cm, AB = 40cm. Ta gap tam
nhom theo hai canh M'N va PQ vao phia trong cho dén khi AB va DC trung nhau nhu hinh vé
bén dé duge mot hinh lang tru khuyét hai day. Khi dé c6 thé tao duge khéi lang tru véi the tich

(A) 4000v/3cm®. 2000v/3cm®.

B M Q C M Q
B=C
Ne&------t------ » P
A zem N P zcm D \/
60cm A=D

(C) 400v/3cm?. (D) 4000+/2cm?.

o Li gidi.

¢S Cau 19. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6 day la tam giac déu canh a va AB’ vuong goéc

v6i BC'. Thé tich ctia lang tru da cho la

a’\/6 av/6
@ 12 4 -

O ©%5

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

49 Cau 20. Cho hinh ling tru tam gidc deu ABC.A’B'C’. Biét khoang cach tit diém C' dén mait
2 N 2 S 1

phiang (ABC") bang a, géc gitta hai mat phang (ABC”) va (BCC'B’) bang a v6i cos v = 3 (tham

khao hinh dudi day). Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ bang

A’ c’

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

9¢3v/15 3a3v/15 9a3v/15 3a3v/15
@@20' azo‘ @@ ‘ @am‘

 Loi gidi.
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AL
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

-,
5@'@ TIEM CAN CUA DO THI HAM SO
_—

1. Kién Thizc Can Nhé
1. Duong tiém can ding.
© Dinh nghia 27.1. Dudng thing x = zy duge goi la dudng tiém can ding ctia dd thi ham sb

y = f(x) néu it nhat mot trong cac diéu kién sau duge théa man

lim f(z) = 4o0; lim f(z) = —o0; lim f(x) = +o0; lim f(x) = —o0.
x—>a:0+ w—)xOJr T—=Ty T—=T
2. Duong tiém can ngang.

© Dinh nghia 27.2. Dudng thing y = y, dudc goi la dudng tiém can ngang ctia do thi ham sb
y = f(x) néu it nhat mot trong cac dicu kién sau duge thoa man

lim f(z) =yo; lim f(z) = yo.

T—+400

. P .
A Xét ham soy = f(x) = Qéi; la ham so phan thic hiu ty.

- Néu Q(z) = 0 c6 nghiém la xq, va xo khong la nghiém cia P(x) = 0 thi do thi c6 tiém can
ding la x = xg.

- Néu bac P(x) < bac Q(x) thi do thi cé tiem cin ngang.

2. Bai TAp Mau
vibu @
Sa? —4x — 1

Tong s6 tiem can ding va tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = —Qa T 1a
x —

(A)0. ®) 1. ©)2. D) 3.
' ‘

1. DANG TOAN: Day la dang tim tiém can clia do thi ham s6.
2. HUONG GIAL

Bude 1. Duya trén gia thiét tinh giéi han ctia ham s6 tai vo cuc dé tim tiém can ngang.
Bude 2. Tinh giéi han dan ra vo cyc ctia ham s6 dé tim tieém can ding.
BAI GIAI
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27. TIEM CAN CUA DO THI HAM sO

Két néi tri thirc véi cude séng

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

A

2
~ . p 1
¢S Cau 1. Do thi ham s6 y = AT ¢6 bao nhiéu duong tiém can?
—5z2 — 22+ 3
(A) 4. (B 3. ©2. D) 1.
® Loi gidi
;6 ..................................................................................................
m ..................................................................................................
L e OO
«O
z%2 — 3z +2

o~

~

én mad

Luy

i thanh tdi, miét mai t

$>Cau 2. D6 thi ham sb y =

(A) 3.

xr2 —

®) 1.

c6 tat cd bao nhieu duong tiém can ding?

(©o.

® Loi gidi.

2z — 1

¢S Cau 3. Tim s6 duong tiém can ciia do thi ham s6 y = ——
x

(Ao ®) 2.

©1.

® Li gidi.

Vhrt 4+ +1

$>Cau 4. D6 thi ham sb y =
' V2r—1—x

can ngang?

(A 3. ®) 1.

¢6 bao nhiéu duong tiém can ding va dudng tiém

(©)4. D) 2.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

4 N\

¢S Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu hinh dudi. Héi do thi ham s6 y = f(z) (0)
¢6 bao nhiéu dudng tiém can? g

4
T —00 -1 0 1 +00 b
y + - 0 + £
1| +oo 400 3 8
T N e O
—00 -2 —00 ‘O
O
(A)3 4. ©2. D1 o)
\ ) QA
® Loi gidi. o)
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
.................................................................................................. >=
.................................................................................................. ‘O
O
=
$>Cau 6. D6 thi ham sb y = gl c6 bao nhiéu duong tiem can? g
' V9 —x? - o
A)2. 3. ©o. D) 1. 123

¢S Cau 7. S6 duong tiém can ciia do thi ham s6 y =

M. ® 2. ©o. D)3.
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y 27. TIEM CAN CUA DO THI HAM sO

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 8. S6 duong tiem can ctia do thi ham s6 y = ——— 1a

(A)1. ®) 2.

2+ 1

(©)4.

® Li gidi.

we | $©CAu 9. Tong s6 dusng tiém can ding va tiem can ngang ctia do thi ham s6 y =

<= | bing

(A) 2. B 3.

mal

< S O
e
e |
A A
Ze)

: --------------------------------------------------------------------------------------------------
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
0

<5. ¢S Cau 10. S6 duong tiem can ctia do thi ham s6 y = T :_ 31_ 2 1a

> T

5 (A)o. (B 3. ©1. D) 2.

)
$>Cau 11. D6 thi ham séyzLﬂCﬁ_1
z

¢6 bao nhiéu duong tiém can?
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

vVe—1+1

$>Cau 12. D6 thi ham s6 y =
x2—4x -5
ding?

(A)1. ®) 2.

c6 tong s6 bao nhieu dudng tiém can ngang va

(D) 3.

D6 C6 Con Buong

$>Cau 13.

bao nhiéu duong tiém can?

Cho do6 thi mot ham s6 ¢6 hinh vé nhu hinh bén. Héi do thi trén ¢

(A 4.
(©2.

Khong c6 tiém can.

D) 3.

® Loi gidi.
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J 27. TIEM CAN CUA DO THI HAM & K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 14. Cho d6 thi ¢6 hinh vé nhu hinh duéi day

Y

1
O
NEE 2

ol .. . : ,
67 Biet do thi trén la do thi cia mot trong 4 ham so & cac phuong an A, B, C, D duéi day. Chon
+ | phuong an tra loi dung.

2z +1 -3 —1 +1
b @y:;—l' y:i—r @Fiﬂ- @y:i—l'
o\ p
& D Loi gidi
e
‘m_ ..................................................................................................

> Cau 15. Cho ham s6 y = f (x) ¢6 do thi nhu hinh vé dudi day.

Y

Luyén mai thanh tai, mi

Hoi d6 thi ham s6 y = | f(x)] ¢6 tiem can ngang la
By=1vay=-2 B y=-1vay=—-2
@3/21"3922- Dy=2
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

$>Cau 16. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén R\ {0}, lien tuc trén mdi khoang xac dinh va
c6 bang bién thién nhu sau

T —00 0 1 400
Y = + 0 =
+oo 2
—1 —00 —00

Ho6i do thi ham s6 trén c6 bao nhiéu duong tiém can?

Ao ® 1. ©2. D) 3.

® Loi gidi. —

D6 C6 Con Puong

¢S Cau 17. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén R\ {—1;1}, lién tuc trén mdi khodng xac dinh
va c6 bang bién thién nhu sau

Noi Pdau C

x —00 —1 0 1 +00
/ _ _ : _ _
—2 “+00 +00
\
—00 —00 2

Héi khang dinh nao dudi day la khang dinh ding?
@Héﬂn sO ¢6 tiem can ding x = 1 va o = —1.
D6 thi ham s6 ¢6 mot tiem can ditng 1a x = 0.
@ D6 thi ham s6 c6 mot tiem can ding 1a x = —2 vA mot tiém can ngang y = 1..

@ D5 thi ham s6 c6 hai tiém can ngang la cac dudng thing y = —2 va y = 2.

® Loi gidi.
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y 27. TIEM CAN CUA DO THI HAM sO

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 18. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén R\ {1}, lien tuc trén moi khodng xac dinh va
c6 bang bién thién nhu sau

‘E§ x —00 1 +o00
O y ~ 0 +
e
\<U +o00 10
e
E 2| -3
e
‘@] S6 tiem can ctia do thi ham sb da cho 1a
cl ®»u B 2. ©o. D) 3.
n N V
O ® Loi giai
f—
< ‘ .................................................
c
0
(0 N
e ~ 2 2, N 2 < X . N A 21‘ + ]‘ . ~ + 2
5 &> Cau 19. Gia sit duong thang (d): © = a, (a > 0) cat do thi ham s6 y = tai mot diem
e | dw nhat, biét khoang cach tit diem dé dén tiem can ding ctia do thi ham sé bang 1; ki hieu
- (70; Y0) 12 toa do ctia diém d6. Tim yo.
@] Byp=-1 B yo = 5. ©w=1 Dy=2
>\ /
= ® Loi gidi.

$>Cau 20. Cho ham sy = 2;__ 3

> (C). Goi M la diém bat ky tren (C), d 1 tong khoang cach

tit M dén hai duong tiem can ctia do thi (C). Gia tri nhé nhat cia d 1a

(A) 5. 10.

(©)s. D) 2.

o Li gidi.
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ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - PAO HAM K&t néi i thirc véi cude séng

y [/ 4
5@’@ TINH CHAT PO THI - HAM SO - DAO HAM
NS

1. Bai Tip Mau

Cho ham s6 y = az® + 3z +d (a,d € R) ¢6 do thi nhu hinh y
bén. Ménh dé nao duéi day dang?
@a>0;d>0. (B)a<0:d>0.

©a>0;d<0. @a<0;d<0.

&

Luyén mai thanh tai, miét mai tat gidi.

& Phan tich huwéng dan giai

a) DANG TOAN: Day la dang toan xét ddu he s6 ham s6 khi biét do thi ham sb va
nhan dang do thi ham so.

b) KIEN THUC CAN NHG

@ Xac dinh heé s6 a: Dya vao hinh dang do thi ham s6 bac ba.
+ lim y=+4o0c0o=a>0.

T—+400

+ lim y=—-0c0=a<0.

T—r—+00

®@ Xac dinh hé s6 d: Dya vao vi tri giao diém ctia do thi v6i truc tung.
+ Giao diém ctia do thi véi truc tung ndm trén truc hoanh = d > 0.
+ Giao diém ctia do thi véi truc tung ndm dudi truc hoanh = d < 0.

¢) HUONG GIAI

®@ Dua vao hinh dang ctia do thi dé xac dinh dau ctia hé sb a.

i
[@)N
&

@ Dua vao giao diém ctia do thi véi truc tung dé xac dinh dau ctia hé s

BAI GIAI

2. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

[<><>C6u1. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Ham s6 nao dudi day c6 do thi nhu hinh vé bén. o
Wy =2"+3. ®y=—a%+3. ’
(©y=—z*—222+3. D)y =—2*+3.
o
\ V
® Loi giai
4 N
> Cdu 2.

Ham s6 tring phuong nao dudi day c6 do thi nhu hinh vé bén. y

@y:x4+2x2—4. (B) y = z* — 222 — 4.

Cly=a'+222+4 D)y = —a*— 22 — 4.

D6 C6 Con Buong

—
N -
.................................................................................................. O
.................................................................................................. A=
.................................................................................................. O
O
4 N ‘g
$>Cau 3. Q
Duong cong bén dudi 1a do thi ctia ham s6 nhat bién nao dusi y -
day? i (0]
_x—4 _x+4 ! prd
@y—x_%. y—xéuﬂ | \\
z + —2T !
©y_a:+3' ©y-= T+3
0 x
. V.
® Loi giai
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - PAO HAM K&t néi i thirc véi cude séng

y [J £
4 N\
> Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén. Dudng cong nao duéi day 1a
do thi ctia ham s6 y = f(z)?
T |—oo -1 0 1 +0o0
Y - 0 + 0 - 0 +
+00 5 +00
3 -3
y y
~0 | .
(o)) | | |
= — ! . I I
\<U o ! z o z
e I
e, |
El &
:'G-)- y Y
e
- ! !
L ! !
= | |
IU ! - - !
i - O l z n O T
-~ ! !
0 : :
c\ ' y
Q- Loi gidi.
= ® Loig
A
]
4 N
$>Cdu 5.
Cho ham s6 y = az® + bx* + cx + d (a,b,c,d € R) c6 do thi nhu .

hinh vé bén. Ménh dé nao sau day ding:
(Aa>0b<0,c>0d>0. Bla<0b>0,c>04d<0.
©a<0,b>0,c<0,d<0. @a<0,b<0,c<0,d<0.

\ y_
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

® Loi giai
4 N\
<> Cau 6. .
Cho ham s6 y = 23 + bz? + d (b,d € R) ¢6 do thi nhu hinh vé beén. y
Menh dé nao sau day dang?
(A)b<0,d>0. B)b>0,d=0.
(©)b>0,d>0. (D)b<0,d=0.
oo
\ N V.
® Loi gidi.
4 N
> Cau 7.
Cho ham s6 y = 2 +b2z?+d (b,d € R) c¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh .
dé nao sau day dung?
@b<0,d>0. b>0,d>0.
(©)b=0,d > 0. (D)b>0,d=0.
L
\ V.
® Loi gidi.
[ $> Cau 8. ]

D6 C6 Con Buong

Noi Pau Cé Y Chi
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - PAO HAM

Két néi tri thirc véi cude séng

hinh vé& bén. Ménh dé nao sau day dung?

@{b2—3a6>0‘

ac >0 ac >0

Cho ham s6 y = az® + bx? + cx + d, (a,b,¢,d € R) ¢6 do thi nhu y

b2 — 3ac < 0
{ |

A

@ b2—3(1,0<0 @ b2—3CLC>O
ac =70 ‘ ac =20 ‘ \i/ e
\ Y
® Loi giai
(:6 ..................................................................................................
D) e
* ..................................................................................................
«O
e
N—W4 N\
'g > Cau 9.
Cho ham s6 trung phuong y = ax? +bx* + ¢ (a # 0) ¢6 do thi nhu hinh y
== 2 TR N X 2
«@-] vé bén. Chon ménh de dung.
é @a>0,b>0,c>0. (B)a<0,b<0,c<O0.
N ©a<0,b>0,c>0. @a<0,b<0,c>0.
%o
= X
i~ o
c
ie
L
i
e N\ V
‘g D Li gidi.
e PR PR ERREE
D e
>
: ..................................................................................................
]
4 N
$>Cdau 10.
N . ar +b PR . -
Cho ham s6 y = d (a,b,c,d € R) ¢6 do thi nhu hinh vé y
CT |
bén. Ménh dé nao sau day dang? E
(Aa>0b<0,c>0,d>0. (Bla<0,b<0,c>0,d<0. :
(©a>0,b>0c<0,d>0. Da<0b<0,c<0,d<0. !
:O/ z
\ | V

D Loi gidi.
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A

S Cau 11.

(A)9b* = 100ac.

@ b2 = ac.

Cho ham s6 trung phuong y = az* + ba? + ¢ (a # 0) ¢6 do thi (C) nhu y
hinh vé bén. Biét ring AB = BC = C'D. Chon ménh dé ding.

(B) b = 100ac.
@azbzc.

$>Cau 12.

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh bén. y
Do thi nao dudi day 1a do thi ham s6 y = f(]z])?
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - DAO HAM K&t néi tri thac véi cudc séng

A

y L
0 i
0 \ x
0y
Y
y \
O X
© °c 7 )
L N y
e D Loi gidi.
O
* ..................................................................................................
«O
e
o T
s>
«@D-
] , N
B wcaura.
L | Cho ham 86 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Dudng cong nao duéi day la y
C | db thi ctia ham s y = |f(2)|?
qe)
L
i
5 /
g Vol \J =
¢ u
SN Yy Y
- )
]

© o = ©

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

<> Cau 14.

®y-|
©-

20 — 1
x—21
2z — 1
x+2|

®y
Dy

Ham s6 nao dudi day c6 do thi nhu hinh vé bén.
2z] —1

lz|+2°
22+ 1]

x+2

$>Cau 15.

day dang?
(A)Ham s6 déng bién tren (—g; —%)
Ham s6 nghich bién trén (—%; %)
@ Ham s6 nghich bién trén (—oo; —2).
(D) Ham s6 nghich bién trén (—2; —1).

Biét ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh vé ben. Ménh dé nao sau 7

® Loi gidi.
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - DAO HAM

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N
$>Cau 16.
Biét ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao sau day y
ding?
@ Diém cyc dai ctia ham s6 y = f(7) 1& 2eq = —1. <
Diém cyc tiéu ctia do thi ham s6 y = f(x) 1a 7, = 1. v\ o
@Diém cuc dai ctia ham 86 y = f(z) 1a zq = 0. -2/ -1 1 f2o@
@ Diém cic tiéu ctia do thi ham s6 y = f(2) 1a 2 = 2. BN
\ N V
® Loi gidi
4 N
$>Cau 17.
Cho ham s6 y = f’(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 y = f(x) 6
bao nhiéu diém cuc tri?
(A)1. ® 2. (©s. D) 4.
\ V.

® Loi gidi.
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y £ £

N

$>Cdau 18.
Cho ham s6 y = f/(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. D6 thi ham s6 .
y = f(z) cit truc hoanh tai téi da bao nhiéu diém?

@1 ® 2. ©s. on

® Loi gidi.

$>Cdau 19.
Biét ham s6 y = f'(z) ¢6 do thi nhu hinh vé ben. Biét f(0) = 3, f(—2) = y
f(2) = 0. Do thi ham s6 y = f(z + 2) — 3 1a dudng cong nao dudi day?

Noi Pau Cé Y Chi
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J 28. TINH CHAT DO TH| - HAM SO - DAO HAM K&t néi tri thac véi cudc séng

A

y
3
-2 0 2 @
® Loi giai
°§ ..................................................................................................
o) Y
e
W Tt |
* ..................................................................................................
O o
L
i
‘9_ ..................................................................................................
L
O
e
c ..................................................................................................
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Cho do thi ba ham s6 y = f(z),y = f'(z),y = f"(z) duge Y (Cs)
vé nhu hinh ben dudi. Hoi do thi cdc ham s6 y = f(x),y = (Cs)
f(z),y = f(x) theo thit ty, lan lugt tuong ing véi dudng cong
nao?
B (Cy), (). (). (Ca), (O, (Ca). o
©)(Ca), (1), (Cs). D) (G2, (C), (Cs). o
— -1 1 z
1
® Loi giai
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

y /

Bt UNG DUNG TICH PHAN
—_ °

1. Kién Thitc Can Nhé
Tém tit li thuyét

1. Hinh phang giGi han b&i dudng cong y = f(z) va truc hoanh

© Dinh I 29.1.

Cho (H) la hinh phang gidi han béi do thj ham s6 y = f(x) lién tuc
trén doan [a,b], truc hoanh va hai dudng thing = a,z = b.

Dieén tich hinh phing (H) dugc tinh theo cong thitc

b

5= [17@ld.

a

2. Hinh phang giGi han béi hai dudng cong

© Dinh 1i 29.2.
Cho (H) Ia hinh phang giéi han bdi do thi hai ham s6 y =

f(z),y = g(z) lién tuc trén doan [a,b] va hai duong thing
r=a,r=>.

b
Dién tich ctia (H) bing S = / |f(z) — g(x)|dz.

3. Thé tich vat thé

@ Dinh Ii 29.3. Cat vat thé V béi hai mat phing (P) va (Q) vuong géc véi truc Ox lan lugt tai
r = a,r = b(a < b). Mot mat phang tuy y vuong géc véi Ox tai diéem z,(a < x < b) cit V theo
thiét dien c6 dien tich S(x). Véi S(z) lien tuc trén doan [a;b].
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J 29. Ung dung tich phan Ké&t néi tri thirc véi cude séng

AL

Thé tich ctia vat thé V gidi han bdi hai mat phang (P) va (Q) tinh béi cong thiic

V= /b S(z) da.

4. Thé tich khoi tron xoay

© Dinh Ii 29.4.
Hinh thang cong gi6i han béi do thj ham s6y = f(x), truc y
Ox va hai duong thang v = a vax = b (a < b) quay quanh £(z)
truc Ox tao thanh khéi tron xoay:.

Thé tich ctia khéi tron xoay dé dugc tinh béi cong thiic:

=0 [REEERESR
e
8

t

;5 5. Bai Tap Mau

Dién tich hinh phéng dudc gach chéo trong hinh bén

ban
g ) Y

@j(—2x2+2x+4) dz. /(23;2—2.75—4) dz.

H?E\‘y:xQ—Zx—Z

di thanh tai, miét m

@/2(—2x2—2x+4) dz. @/2(2x2+2x—4) du.

Luyén m

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Viét cong thic tinh dien tich hinh phng giéi han béi hai duong cong.
2. HUONG GIAI: Viét cong thic tinh dién tich hinh phéng giéi han bdi 2 ham sb.

'
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

6. Bai tap tuong tu va phat trién
4 N
$>Cau 1.

Diéen tich phan hinh phéng gach chéo trong hinh vé béen duge
tinh theo cong thitc nao?

@/3 (22 — 3z) da.

/3 (—2” + 32) dz.

03 3 CCD

@/(—x+2)daz+/(m2—4x+2)dx 0

0 0 2y

. V m

® Loi giai c

O

.................................................................................................. O

.................................................................................................. \o

.................................................................................................. O

‘O

4 N\ m

$> Cdau 2. “O

Dién tich phan hinh phéng gach chéo y

trong hinh vé bén dugc tinh theo cong (C): y=22—dx+2

thic nao?

1
@/(w3—3x2—x+3) dx.
-1

3
/(m3—3x2—x+3) dz.
-1

Noi Dau Cé Y Chi

[ $>Cau 3. ]
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J 29. Ung dung tich phan K&t ndi tri thirc vai cude séng

A

Dién tich hinh phéng duge gach chéo trong hinh bén bing
1 1

@/(—2x2+2x+4) dz. /(2#’—2::;—4) dz.

@/1(—2x2—2x+4) dz. @/1(2x2+2x—4) da.

Vo) ® Loi giai

O

P
A © N
e

D e
e

«@-

4 N

E_‘ $>Cau 4.

;O | Dién tich hinh phang giéi han bdi d6 thi ham s6 y = f(x) va truc y

“= | hoanh (phan t6 dam trong hinh vé) la

L ° 1

c

S| ®s-[r@a- [rea

< -2 0

0 S:/f(x)dsc—l—/f(x)dx.

£ g :

cC 1 o

‘Ul ©s= /f(x) Sl — /f(:v) iz,

- 0 e

-1 1

©)| /[ tw)as
2

[ < Cadu 5. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

Dién tich phan hinh phéng gach chéo trong hinh vé bén
dudc tinh theo cong thic nao?

@j(z3+x2—2x) dx.

o 1
/(:v3—|—a72 —2m) dx—/(ac?’—l—x2 —2m) dx.
—92 0
1
@/ (—x3 —z®+ 21’) dz.
-2

1
@/(m3+x2—2m) dx+/(m3+x2—2x) dz.
0

o) ()]
c
o)
>
\ y m
® Loi gidi. c
O
.................................................................................................. @
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘0
N
O
> Céu 6. =
Dien tich phan hinh phéng gach chéo trong o (@)
hinh vé béen duge tinh theo cong thic y (©):y=Ve -
207

nao? 8
@/(\/E—x+2)dx. 5
° - g
/(\/E—x+2)dx. 6
0, , P

@/\/de+/(\/5—x+2) dz.

0 2
2 4
@/\/de+/(x—2—\/5) dz
0 2
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y 29. Ung dung tich phan

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
$>Cau 7.
Dién tich phan hinh phing gach chéo trong
hinh vé bén duge tinh theo cong thiic
nao?
-3 1
@/(w+5)dx—/\/1—xdx.
=5 g
-3 1
/(x+5)dx+/\/1—xd:c.
=5 =3
1
@/ [(ZL‘+5)—\/1—£I}] dz.
=5
1 x
v @/[\/1—56—(:174—5)] dz
"0 %
m \ V
[ —
® Loi giai
e
O
Ll I L L LR R ILEL IR NE
<m. ..................................................................................................
e
bl ¢ N\
L | ©Cdus.
< | Dien tich phan hinh phing gach chéo trong hinh vé bén dude
Aol I _ B Y
tinh theo cong thitc nao?
L
- / f(1 4
0 @/x2dx+/(§x—§> dz.
& 0 1
c ; 1 4
«@- / (x2 4+ -z — —) dz.
S\ 3 3
- 0,
—l
@/(J,ﬁ—lx—l—é) dz
3 3 '
0
1 4 . A
@/1’de—/<§1’—§> dx
0 1
\ V_
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4 N\
$>Cau 9.
Dién tich phan hinh phing gach chéo trong hinh vé bén y
dugc tinh theo cong thic nao? ™
@/ (sinz — cosx) dx.
0
1 T
/ (cosx —sinz) dz + / (sinx — cosx) dz.
0 T
4
1 ps
@/ (cosx —sinz) dz — / (sinx — cosx) dz.
0 it
4
” g
— s dz.
@ 0/ (cosx —sinx) dx 0
\ y_

.................................................................................................. \-E
O
4 N
$>Céu 10. >
Dién tich phan hinh phing gach chéo trong hinh y ‘Q
vé bén duge tinh theo cong thiic nao? (C):y=+v2—1 d):y== O
1 2 Lo ‘g
@/xdx+/\/2—a:dx. \ Q
0 1 3 o
1 2 O 1 2 T (0]
/xdx—/\/Q—xdx. 2
0 1
2
@/(x—\/2—x> dx
0
2
@/(\/2—33—90) dz
0
\ V_
® Loi gidi.
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y 29. Ung dung tich phan

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
> Cau 11.
Dién tich phan hinh phang gach chéo trong hinh vé bén duge y
tinh theo cong thitc nao? )
1 3
@/(—x2+5x)dx + /(x2—3:c+6)dx + N s L
0 1
5
/ (—z? + 5z) dz.
3 l
1 3 :
/(—x2+5x) de - /(:1:2—3x+6) dz  + i
0 1 |
p \ l
/(—:172+5x) dz. \i: N
— / =
e y 3 0 = é T
O @/(m2—5x) dx — /(502—3m+6)dx o
«O 0 1
-— 5
/6 / (xQ — 5m) dx.
£ 3
— 1 3
‘@ @/ (—x2 +5z) dz  + / (a:2 — 3z +6) dz —
£ d i
- 5
'_9 / (—:E2 a7 593) dx.
c 3
c\ y
IU ~ . “ 2
P ® Loi giai.
e
0
S
L
«@-
> ..................................................................................................
e O
—l

[ $>Cau 12.

|
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Dién tich phan hinh phing gach chéo trong hinh vé bén duge
tinh theo cong thiic nao? \ (C): y = |lnz|

@/1(1+lnx)dx+/e(1 —Inz)de.

1 e

/(l—lnx)dx+/(1+lnx)dx.

1

<

® |=

e

@j(l—i—lnx)dm—/(l —Inz)dz.

e

@j(l—lnx)dx—/(1+lnx)dx.

1

® Loi gidi.

Chi O b6 Cé Con Pudng

6

Noi Pau C

[<>‘>Cé|u 13. ]
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J 29. Ung dung tich phan K&t ndi tri thirc vai cude séng

A

Dién tich phan hinh phang gach 5
chéo trong hinh vé ben dugc L
tinh theo cong thitc nao?

2v/2
/\/16—x2dx +
0
2v/2
1 /2d
—— X xZ.
2\/50

2v/2
/ V16 — 22 dx —
0

;6 ] 2v2
Ol — /xde.

24/2
\?6 \/_ 0
- ©
/t_) | 2v2
E — /xde —
| 2v2
:q_). 22 "
E /\/16—x2dx.
"~ 0
2 ®
£l
O 2/ 16 — 22 dx —
<|
- | 2v/2
{e) / 2

— zdx
el vz
ol Q /
‘@O B Loi gidii.
=

[ < Cau 14. ]
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

y Muc luc

Dién tich phan hinh phang gach chéo trong hinh vé -
duge gi6i han bdi 2 dudng tron c¢6 phuong trinh 2 + / -
y> =4 va (z +1)* +y* = 1 dugc tinh theo cong thitc BN Y127%2). o
nao? * *
@ /(\/4—:52—\/1—(:5-1—1)2) dac—i—/\/él—:ﬁdas].&j74 ;;25 ?
2 0 \d /
[ o 2 C,);;
B2 /(\/4—3524—\/1—(:174—1)2)dx—/\/4—x2 72 z
2 0 i
= ) =
@2 /(\/4—x2—\/1—(9:+1)2) dx+/\/4—m2dx .
B 0 J —7)
o 2
©) /(\/4—9(;2—1—\/1—(364—1)2) dx—/\/4—x2dx 2
9 0 'o
\ y, b
o Loi gidi. (A
c
O
O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. \o
.................................................................................................. QA
O
\ -
L
4 N\ O
$>Cau 185. -
Cong thtic thé tich vat thé tron xoay thu duge khi quay y O
hinh phiang (phan gach soc clia hinh vé) xung quanh truc \/ﬁ O
Oz la
4 4 ‘g
@W/hlil" dx. W/vlnxdx.
14 14 0] o)
@71’/( lnx—l)dx. @W/(lnx—1)~dx. =
1 1
\ N V

® Loi gidi.

[ s> Cau 16.
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y 29. Ung dung tich phan

Két néi tri thirc véi cude séng

Cong thiic thé tich vat thé tron xoay thu duge khi quay hinh phing
(phan gach soc ctia hinh vé) xung quanh truc Oz la
2

@w/ (2¢ — 2?) da. W/(wZ—Qx)dx

% 2
©7r/ (41:2 — 423 + x4) dz. @ 7r/ (41}2 + 42° — :Jc4) dz.
0 0
\ y_
® Loi gidi.

I T
D) T
PP
M
e

Be)

e

«@-

E 4 N\
] ©Céau 17.

1_9 Cong thitc thé tich vat thé tron xoay thu duge khi quay hinh phang

- (phan gach soc ctia hinh vé) xung quanh truc Oz la

C €

O @7‘(/ z-Inz)® —€?] da. W/(x-lnx)dx

L

e

zg @W/(x-lnx—e)dx. @7‘(‘/33 Inz)?dz.

1

c

«@-\ y,
= D L5i gidi.

= |

[ $>Cau 18.

|
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cong thitc thé tich vat thé tron xoay thu duge khi quay hinh
phing (phan gach soc ctia hinh vé) xung quanh truc Oz la 8
2

@7‘(/ [2* + 42° + 82® + 16z + 16] d.

2
7r/(4—a:2)dx. ':
Z2 |
2 |
©7T/ [—z* — 42° + 162 + 16] dz. :
—9 Il
@W/(x2+4£(3+4) dz. 57
ey ()]
c
\ 4 Io
® Loi gidi >
n)]
.................................................................................................. c
.................................................................................................. o
O
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. O
‘O
4 N\ m
<> Céau 19. )
Cong thiic thé tich vat thé tron xoay thu dugc y \—
khi quay hinh phang (phan gach soc ctia hinh v&)  (C): y = v2 — 2 >~ d):y== 6
xung quanh truc Ox la 1h--3
2 A=
@W/Z—x dx+7r/:v2dx. ‘O
/ = o
¢ -
7T/.272d227—|—7'('/(2—$)d$. ©
(N
0 1 o
o)
@w/(Z—x—l—:ﬂ) dx. 2
71'/:13 dx+7r/ —z)dz.
0 2

® Loi gidi.

[ $> Cau 20. ]
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y 29. Ung dung tich phan

Két néi tri thirc véi cude séng

T2

71 a1
(A)S=1. ® 5= ©s==

T 40

Mién phang trong hinh vé gigi han bdi ham s6 y = f(z) va y

1
parbol y = 22 — 2z. Biét /f(m) dr = g Khi d6 dién tich
1

hinh phéng duge gach chéo trong hinh vé bing

Ds=2 -

A

® Loi gidi.

&

~

t maitat g

&i, mié

~

Luyén mai thanh t
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

.5@’@ CAC PHEP TOAN SO PHUC

1. Kién Thitc Can Nhé
e Khai niém sb phiic.
S6 phiic (dang dai s6): z = a + bi. Trong d6 a,b € R; a 1a phan thyc, b 14 phan éo.
e Hai s6 phiic bang nhau.
a=c

Cho hai s6 phitc 23 = a+bi (a;0 €R) va 2o = c+di (¢;d € R). Khi d6 21 = 29 & {b

e Phép cong s phiic.
Cho hai s6 phiic 21 = a+ bi (a;0 € R) va 20 = ¢+ di (¢;d € R).
Khi dé 21+ 20 =(a+c¢)+ (b+d)i; 21 — 20 = (a — ¢) + (b — d)i.

e S6 phiic lién hop.
S6 phiic lien hop ctia z = a+bi (a;0 € R) 1az = a — bi.

e Mo-dun ciia sé phiic.

V6i z = a+bi (a,b € R) ta c6 |z| = Va2 + b2

2. Bai Tap Mau

vibu @
Cho hai s6 phtic 2; = —3 + 4 vA 20 = 1 — 4. Phan 4o ctia s6 phiic 2; + Z; bang

A) —2. B) 2i. ©)2. D) —2i.

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang tim phan 4o ctia sb phic.
2. HUONG GIAL

Bl: z2g=1—19= Z.
B2: Tinh z1 + %3 = a + bi.
B3: Phan 4o cia s6 phiic z; + 23 = a + bi 1a b.

'

3. Bai Tap Tuong Tu va Phat Trién

$>Cau 1. Cho hai sb phtic z; = 2 — 4i va 25 = 1 — 3i. Phan 4o cla sd phtc z; + 12z bing

(A) 5. 3i. (©) 5. D) -3.

 Loi gidi.
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J 30. CAC PHEP TOAN SO PHUC Két néi tri thirc véi cude séng

A

$> Cau 2. Cho hai s6 phitc z; = 1 — 8i va 2o = 5+ 6. Phan 40 clia s6 phiic lién hop z = 2z — iz1
bang

(A) 5. B) 5i. 5. 5.

s 4. B) —4. (©)8i. D) s.
i ® Loi gidi.

LIS

ai, miét m

N =

¢S Cdau 4. Cho hai s6 phitc 21 = 1+ 2i vd 25 = 2 — 3i. Phan 40 clia s6 phiic lién hgp z =
32’1 - 222.

(A) 12. —12. ©1. ~1.

anh t

n mai th

$>Cau 5. Cho hai s6 phitc z; = 5 — 2i va 25 = 3 — 44. S6 phiic lién hgp ciia sd phic w =
Z1+ 29+ 22125 1a
(A) 54 + 26i. 54 — 30i. —54 — 26i. (D) 54 — 26i.

$> Cau 6. Cho s6 phiic z = 5 — 3i. Phan thuyc clia s6 phic w = 1+ % + (2)* bing

(A) 22. (B) —22. (©)33. (D) —33.

D Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢ Cau 7. Cho hai s6 phitc z; = 4 — 3i + (1 —14)3 va zp = 7+ . Phan thyc ctia s6 phiic w = 2Z;2»
bang

A9 ®) 2. ©1s. (D) —74.

® Loi gidi.

4> CAu 8. Cho sb phiic z théa man (1 + 2i)z = 5(1 +4)2. Tong binh phuong phan thiyc va phan
40 clia s6 phiic w = 7 + iz bang

&)2. (B 4. ©s. D)s.

® Loi gidi.
.................................................................................................. \o
O
4 N Ve
. - 201+ 2i) o S
¢S Cau 9. Cho s6 phic z théa méan (2 4 i)z + T 7 + 8. Ki hiéu a,b lan luot 1a phan | )

i
thuc va phan 4o ciia s6 phitc w = z + 1 4 4. Tinh P = a® + b°. >
(A)13. 5. (©)25. D7 ‘0
\ V U

® Loi gidi. -

¢S Cau 10. Cho s6 phtic z théa man z + 2z = 6 — 3i. Tim phan 4o clia s6 phiic 2.

(A) 3. B -3. (©) 3. D 2.

® Loi gidi.
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30. CAC PHEP TOAN $O PHUC

Két néi tri thirc véi cude séng

A

B) S =4.

D) S = -2.

thuc?

(Ao ®) 1.

$» Cau 12. C6 bao nhiéu s6 phiic z théa man 2z = 10(z + z) va 2 ¢6 phan 4o bang ba lan phan

(©2.

® Loi gidi.

¢ Cau 13. Cho s6 phitc z = a+bi (a;b € R) thoa (1+1i)z +2z =3+ 2i. Tinh P =a+ .

@P:%. B P=1.

©P=-1 @P:—%.

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

9 Cau 14. Cho s6 phiic z théa man 5z + 3 — i = (—2 + 54)z. Tinh P = |3i(z — 1)2].

(A) P =144, (B) P=3v2.

©pr=12

® Loi gidi.

> Cau 15. Cho s6 phic z = a + bi (a,b € R) théa man 2z + 2+ i — |2|(1 +4) = 0 va

Tinh P =a + 0.
(AP=-1.

(B) P = —5.

z| > 1.

©Pp=3. DP="1.

® Loi gidi.

¢S Cau 16. Tim mo-dun clia s6 phitc z biét 2 — 4 = (1 +1i)|z| — (4 + 32)i.

@l = ® |o] = 2.

(©)z] = 4.

® Loi gidi.
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y 30._CAC PHEP TOAN $O PHUC

Két néi tri thirc véi cude séng

A

B) 4.

Qi, miét mai

~

1. Khidé a+0la

A9 ®) s.

9 Cau 18. S6 phiic z = a+bi (véi a, b1a s6 nguyen) thoa méan (1—3i)z 1a s6 thyc va |z — 2 + 5i| =

(©)s. D) 7.

Luyén mai thanh t

® Li gidi.

¢S Cau 19. Cho s6 phiic z = a+ bi (a, b 1a cac s6 thyc) théa man z|z| + 2z + 4 = 0. Tinh gia tri

ctia biéu thie T = a + b2

(AT =4v3-2. BT =3+2v2

©T=3-2V2. (D) T =4+2v3.

® Li gidi.
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K&t ndi tri thire véi cude séng

y J J/ 4

®) 2.

(D) 4.

Noi Pau C
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J 31. BIEU DIEN HINH HOC CUA & PHUC K&t néi tri thire véi cude séng

y / 4
5@'@ BIEU DIEN HINH HOC CUA SO PHUC
_—

1. Kién thitc can nhé

Diém biéu dién s6 phic:
S6 phitc z = a + bi (a,b € R) dugc bic¢u dién béi diem M (a;b) trong mit phang toa do Oxy.

2. Bai tip mau

Trén mit phang toa do, diém bicu dién s6 phiic z = (1 + 24)? la diém nao dudi day?

(A) P(-3;4). Q(5:4). (©N(4;-3). D) M(4;5).

% Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang toan xac dinh diém biéu dién ctia mot sb phic.
Phuong phap.

Dua s6 phitc z vé dang z = a + bi (a,b € R).

S6 phiic z = a + bi (a,b € R) dugc biéu dién bdi diem M (a;b) trong mit phing toa do
Oxy.

2. HUGNG. GIAL:

B1: Tinh z = (1 + 2¢)? dua vé dang z = a + bi (a,b € R).

B2: Tim diém biéu dién ctia sb6 phic z.

'

&

thanh tai, miét mai tat gioi.

oo

én mai

3. Bai tip twong tu va phat trién
4 N
> Cdau 1. Diém M trong hinh vé bén la biéu thi cho s6 phiic

(A) 2 - 3i.

3+ 2.

(©)3-2i

(D) -2+ 3:.

Luyé

&> CaAu 2. Cho s6 phiic z = 1 + 2i. Diém nao duéi day la diém biéu dién ctia s6 phitc w = 2 + %
trén mit phang toa do?

(A) P(-3;3). M(3;3). ©Q(3;2). D) N(23).
o Loi gidii.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 3. Gia st A, B theo tht tu la diém biéu dién ctia s6 phiic 21, 2o. Khi d6 do dai cta AB

bang
W |a| - |z]. |22 + 2. ©lz ~al. © lal + |2,
@ Loi gidi.
O
4 X c
$>Cdu 4. Cho cac s0 phitc 2y = =141, 20 = 24 3i, 23 = 5+ 14, 24 = 2 — 4 lan lugt c6 cac diem | )
biéu dién trén mat phing phitc 1a M, N, P, Q). Héi ti gidc M N PQ 1a hinh gi? 2y
(A) Tt giac MNPQ la hinh tho. Tt giac MNPQ 1 hinh vuong. (A
(C) Tt gide MNPQ la hinh binh hanh. (D) Ttt giac M N PQ la hinh chit nhat. CC)
\ V.
® Li gidi. O
‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. \o
.................................................................................................. n]
.................................................................................................. )
\ -
.................................................................................................. c
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. A=
‘O
O
$>Cdau 5. Cho s6 phitc z = m + (m — 3)i, m € R. Tim m dé diém biéu dién ctia s6 phiic z ndm -
trén duong phan gidc clia géc phan tu thi hai. g
2 1 3
@sz. m:—. @m:—. @m:—. —
3 2 2 o)
2

 Loi gidi.

~ Y i 2 ~ Z ].
¢S Cadu 6. Cho A, B, C lan lugt 1a cac diem bieu dién ctia cac sd phic 6 — 37; (1 4 2¢)i; —. Tim
i
s6 phiic c6 diém biéu dién 14 D sao cho ABCD la hinh binh hanh.

(A) z = —8 + 3i. (B) z = —8 — 4i. (©z=4-2i. (D) z = 8 — 5i.

® Loi gidi.
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J 31. BIEU DIEN HINH HOC CUA & PHUC Ké&t néi tri thirc véi cude séng

A

~ 2 2 ~ P 1
&> Cau 7. Goi M, N theo thit tu 1a cédc diem biéu dién s6 phiic z # 0 va

_2‘_ Zz. Trong céc khang

dinh sau, khang dinh nao la ding?

@ AOMN la tam giac deu. AOMN la tam giac ti.

@ AOMN la tam gidc vudng can. @ AOMN la tam giac nhon.

\ V_
® Loi gidi.

SO
O
A V] O T TS
4 N\

> Cdu 8. Cho 3 diém A, B, C lan lugt biéu dién cho cac s6 phtic 2y, 22, 23. Biét |21] = |22] = |23]
va z1 + 2o = 0. Khi d6 tam giac ABC' la tam giac gi?

@ Tam giac ABC deu. Tam giac ABC vuong tai C'.
@Tam gidc ABC' can tai C. @ Tam giac ABC vuong can tai C.
\ V_
o Loi gidi.

> Cdu 9. Cho cac s6 phitc z thda man |z +1—i| = |z — 1 + 2i|. Tap hgp cac diém biéu dién cac
s6 phtic z trén mat phang toa do la mot duong théng. Phuong trinh dudsng théng dé la

A4z —6y—3=0. (Bdz+6y+3=0 (Cldz—6y+3=0  (D)4z+6y—3=0.

® Loi gidi.

$>Cau 10. Cho sb phitc z théa méan |z + 2i — 1| = |z + i|. Tim s6 phiic z c6 biéu dién la diém
M sao cho M A ngan nhat véi A(1,3).

(A)3+:. (B) 1+3i. (©2-3:. (D) —2 + 3i.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

&S Cau 11. Trong mit phang phic Ozy, tap hop cac diém biéu dién s6 phic z théa man
‘22 +(2)* + 2|z|2‘ — 16 13 hai duong thing d,, dy. Khodng céach giita 2 duong thing d;, dy 13

bao nhiéu?

(A)d(dy, do) = 4. d(dy, do) = 1. (C)d(dy, ds) = 6. (D) d(dy, do) = 2.
® Loi gidi.

.................................................................................................. ¥o)
O

‘O
n]

&> Cdu 12. Tren mat phang toa do, tap hop diém biéu dién sé phitc z théa man diéu kien °O
—

|z + 2 — 5i| = 6 1a dudng tron ¢6 tam va ban kinh lan lugt 1a 'c
(A)I(2;—5),R =6. I(-2;5),R=36. (C)I(2;—5),R=36. (D)I(-2;5),R=6. O
: >
® Loi giai. \O
O
=
.................................................................................................. ‘c
.................................................................................................. (0]
.................................................................................................. D
.................................................................................................. =
4 N\
> Cau 13. Cho s6 phiic z théa man |iz — (—3 + )| = 2. Trong mat phang phiic, quy tich diém
biéu dién s6 phiic z 1a hinh vé nao duéi day?
Y Y
3 3
2 2
1 e
® 0 1\ 2 ol 1 2 3 ®
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y 31. BIEU DIEN HINH HOC CUA & PHUC

Két néi tri thirc véi cude séng

A

©

® Loi gidi.

Qi, miét mai

~

®R=1.

9

W) R =

4> Cdu 14. Trén mat phang phiic, tap hop cac diém biéu dién s6 phiic z théa man |z+i| = |2z —i|
la mot duong tron ¢6 ban kinh 1a R. Tinh gia tri cia R.

) 1

Luyén mai thanh t

® Loi gidi.

> CAau 15. Biét s6 phiic z théa man |z — 1| < 1 v& 2 —Z ¢6 phan 4o khong am. Phan mat phang

biéu dién s6 phitc z c6 dien tich la

@ 2m. 2.

@g. D) 7.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> Cdu 16. Cho sb phitc z théa méan |z — 3 + 44| = 2 vd w = 2z + 1 — i. Trong mit phing phiic,
tap hop diém biéu dién s6 phitc w 1a dudng tron tam I, ban kinh R. Khi d6

(A)I(=7;9),R=4. 1(7;-9), R = 16.

©1(7;-9),R=4. (D) I(~7;9),R = 16.

la duong tron c6 phuong trinh nao dudi day?
(A) (z — 10)2 + (y — 6)% = 36.

3y ft) o

¢S Cau 17. Cho 21, 23 1a hai trong céac s6 phiic z thda méan diéu kién |z — 5 — 3i| = 5, dong thoi
|21 — 23| = 8. Tap hop cac diém biéu dién ctia s6 phiic w = 2; + 2, trong mit phang toa do Ozy

(x — 1;))2; (y — 6)32 - 16.9
@(‘”_5) +(y‘§) s

 Loi gidi.

$>Cdu 18. Tap hgp cac diém biéu dién s6 phitc z thda man 2|z — 1| = |z +Z + 2| trén mat

phéng toa do 1a mot
(A) duong thang.

duong tron.

@ parabol.

@ hypebol.

Noi PauCé YChiO b
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y 31. BIEU DIEN HINH HOC CUA & PHUC

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N
| $©Cau 19. Cho sb phiic 2 théa man |z + 2| + |2 — 2| = 8. Trong mat phang phtic tap hgp nhitng

«O diém M biéu dién cho s6 phiic z 1a

= 2 2

O] A©): (z+2?2+(y—2?2=64 (E):f—ﬁ+%:1

= 2 2

%

L ©®:G+L- D) (0): (w+27+(y—27 =S8

O\ )

& ® Loi giai

17 19

> Cau 20. Trong mat phang phtec, goi A, B, C, D lan lugt la cac diém biéu dién s6 phiic
2= =1 i 2= 112, 25 =2 — i 2 — —34. Goi S 1o dien tich it gise ABCD. Tih' S:

OFFE

2

23

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

.
@ TICH VO HUOGNG CUA HAI VECTO TRONG KHONG
N

GIAN

Bt

1. Kién thitc can nhé

a) Toa do véc-to va toa do diém
a = (al;ag;ag) & a = a17+a27+ Clg_lg.
M(w;y; 2) < OM = (233 2).
b) Tinh chat Cho 2 vée-to @ = (z;y;2) va b = (a'33/; 2").
+TED = (xtaiyL+y;z+2).
+ kd = (kx; ky; kz).

r=a

+3:3<:) y=1
z=12.

¢) Tich vo huéng ctia hai véc-to
Cho 2 véc-to @ = (z;y:2) va b = ('35 2'). Khi d6
+ @) = a? +y? + 22
+ ?z’-?:xx’-i-yy’—l_-)zz/.
g a-b xr’ +yy + 22
a,b)

=

B |- |b] B VI F R+ 22 oyt 22

+ cos(

d) M&éi lién hé toa do diém va toa véc-to
Cho A(xa;ya; 24), B(zB;ys; 28), C (c;yo; z¢). Khi do
+ AB = (x5 — 245YB — Ya; 2B — 24):
+ ‘E’ = /(xp —24)? + (y —ya)? + (23 — 22)%

( TA+Ip
+ Néu I (x1;yr; 27) 1a trung diém ctia AB thi { y; = ya —5 ys
ZA + 2B
Zr =
N 2
( TA+ 2+ 20
:L'G e —
3
+ Néu G (z¢; ya; 2¢) 1a trong tam cia AABC' thi _Yatystic y; +2c
ZA+ 2B + zZ¢
= ——/—"™"—".
\ 3

e) Tich c¢6 huéng

Cho @ = (ay; as; a3), b= (b1; bo; b3). Khi d6 [E’, F} = ( Zj Zz’ : ZZ’ le : (Zi Zj )
f) Ung dung
1| —
+ Dien tich AABC: Saapc = 5 ‘ (4B, AC] ‘
2 £ lir—m — —
+ Thé tich khéi tit dien ABCD: Vagep = ‘ [4B,AC) - AD’.
+ Hai véc-to @, b cliing phuong < [5’, Z)] = 0.

0
— —
C

+ Ba véeto @, b, € dong phing < [E’, ﬂ -

l
e
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/ 32. Tich v6 hudng cla hai vecto trong khéng gian Két néi tri thirc véi cude séng

AL

2. Bai tip mau

Trong khong gian Oxyz, cho cac véc-to @ = (1;0;3) va b = (—2;2;5). Tich vo huéng @ -
(T + ) bang

(A)25. 23. (©)ar. (D) 29.
| ~

1. DANG TOAN: Day la dang tinh tich vo huéng clia hai véc-to trong khong gian Ozyz.

2. HUONG GIAI: .
B1: Tinh tong ctia hai véc-to @ va b.
B2: Tinh tich vo huéng clia @ va (3 + b).

) )
k) BAI GIAI

= —

VB |
= —

e,

& 3. Bai tap tudng tu va mé rong
e
«@D-

> Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A(2; —1;3), B(3;2; —4). Véc-to AB 6 toa do
la

@(1;—3;—7). (1;3;=7). @(—1;3;—7). @(—1;—3;—7).

4> Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho diem A(1; —2;3). Hinh chiéu vuong goc ciia diém A trén
mit phang (Oyz) la diem M. Toa do ctia diém M la

(A) M(1;-2;0). M(0; —2:3). (C) M(1:0;0). (D) M(1;0;3).
D Loi gidi.

Luyén mai thanh tai,

4> Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho hai diém A(3;—-2;3) va B(—1;2;5). Tim
toa do trung diém I ctia doan thing AB.

B 1(2;-2;-1). 1(-2;2;1). ©1(1;0;4). D) 1(2;0;8).

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4> Cdu 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz cho diem A(1;2;4), B(2;4;—1). Tim toa
do trong tam G ctia AOAB.

(A)G(1;2:1). (B) G(2;1:1). ©G(21;1). (D) G(6;3;3).

® Loi gidi.

> Cdu 5. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho ba diém A(1;2;—1), B(2;—1;3),
C(—3;5;1). Tim toa do diem D sao cho tit giac ABCD la hinh binh hanh.

(A) D(~2;8; -3). D(—-2;2;5). (© D(—4;8,-5). (D) D(—4;8;-3).
 Loi gidi.

> CdAu 6. Tim toa do diem M trén truc Ox cAch déu hai diém A(1;2; —1) va diem B(2;1;2).

@M(%;O;O). M( 00) ©M<§;0;0>. @M(%;O;O).

Chi O b6 Cé Con Pudng

® Loi gidi. >
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
- |

«O

¢S Cau 7. Trong khong gian véi hée truc toa do Oxyz, cho hai véc-to U (2;3; —1) va U (5; —4;m). G_)
Tim m dé ¥ L 7. (o)
@sz. B m=2. @m:4. @m:—2. =

[@)N

¢S Cau 8. Trong khong gian véi he toa do Oxyz,cho A(—1;2;4), B(—1;1;4), C(0;0;4). Tim s
do cua goc ABC.

(A) 60°. (B) 135°. (C) 1200. (D) 45°.
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J 32. Tich v6 hudng cla hai vecto trong khéng gian Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

). cho hai véc-to @ = (2 -1;4) va b =

——>—>

du 9. Trong khong gian véi hé toa do (O; 29l
s T_1>nh a-b. N . N
@b =-13. B)@-b =5. @b = —10. DT b =11

=~

> Ca

—>

-3
®

> Cau 10. Trong khong gian Ozyz, diém N ddi xtng v6i M(3; —1;2) qua truc Oy la
(A) N(3;1;2). (B) N(=3;-1;-2). (C)N(3;-1;-2). (D) N(=3;1;-2).

® Loi gidi.
o)
o= ¢S Cau 11. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz cho diem A(1; —4;—5). Toa do diem A’ doi
<.9 xitng v6i diem A qua mit phang (Ozz) 1a
O B (1;-4;5). (—=1;4;5). ©(1;45). D (1;4;-5).
- ® Loi gidi.
@ e

> CAau 12. Trong khong gian Ozyz cho hai diem A(—2;1; —3) va B(1;0; —2). Do dai doan thang
AB bing

A) 3v3. (B) 11. (© V1L D) 27.

® Loi gidi.

$»Cau 13. Cho ¥ = (—1;1;0), ¥ = (0; —1;0), goc gitta hai véc-to ¥ va U la

(A) 120°. 45°, (©)135°. (D) 60°.

® Loi gidi.

Luyén mai thanh tdi, mi
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Két néi tri thire véi cude sdng

$>Cau 15. Cho cac véc-ta @ = (1;2;3); b= (—2;4;1); € = (—1;3;4). Véc-to ¥ = 28 -3b+5¢
c6 toa do la

(AT =(23;7;3). T=(7;233). (©7=37%2). ©O7T=(7323)

&S Cau 16. Trong khong gian hé toa do Ozyz, cho @ = (1;2;—1) va ¥ = (2;3;0). Tinh
(7, V).

¢S Cau 17. Trong khong gian Oxyz, cho cac vée-to @ = (m;1;0), 0 = (2;m — 1;1), € =
(1;m +1;1). Tim m dé ba véc-to @, b, ¢ dong phang

@mz—Q. ng. @m:—l. @m:—%.

¢S Cau 18. Trong khong gian véi he truc toa do Oxyz, cho hai véc-to @ = (0;3;1), b=
(3;0;—1). Tinh cos (@, D).

@cos (?L’, 3) = ﬁ cos (E’, 3) = —%.
@cos (?L’, ?) :%. @cos (E’, T;) :—ﬁ.
\
® Loi giai

> Cau 19. Cho hai vec t0 @ = (1;-23), b = (~2;1;2). Khi d6 tich vo hudng (
bang

(A) 12. ®) 2. ©11. (D) 10.

~
_.l_
o
=

D Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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/ 32. Tich v6 hudng cla hai vecto frong khéng gian Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢ Cau 20. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(1;0;0), B(0;0;1),
C(2;1;1). Dién tich tam giac ABC bang

/il o o OFd

&

Luyén mdi thanh tai, miét mai tat gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /4
Bt @ VIET PHUONG TRINH MAT CAU
>

1. Kién thiic can nhé
1. Phuong trinh mat cau (S) dang 1: Dé viét phuong trinh mat cau (S), ta can tim tam I(a;b;c) va
ban kinh R.
Tam I(a;b;c)

Khi dé: (S) : {Bén Kl R s (9):|(z—a)*+ (y —b)*+ (2 — ¢)® = R?

2. Phuong trinh mit cau (S) dang 2:
(9) i |2® +y* + 2% — 2ax — 2by — 2cz +d = 0| V6i a® + b* + ¢ — d > 0 la phuong trinh mit cau
dang 2.
Tam I(a;b;c), ban kinh: R = v/a? + b2+ 2 —d > 0.

2. Bai tip mau

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) c6 tam la diem I(0;0; —3) va di qua diém M (4;0;0).
Phuong trinh ctia (S5) 1a
(A)2? + 9% + (2 + 3)% = 25. B2+ y* + (2 +3)°
(C)a2+ 12+ (2 — 3) = 25. D) a2+ 12 + (2 — 3)°

d.
d.

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN:Day la dang 1 viét phuong trinh clia mat cau.

2. HUONG GIAT:
Tam I(a;b;c)
B1: (5) :
Ban kinh R
B2: R=1IM = \/(4—0)2+(0—0)2+(0—|—3)2:5.

'

s (S):|(x—a)*+ (y—b)?+ (2 — ) = R?
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33. VIET PHUONG TRINH MAT CAU K&t ndi tri thirc véi cude séng

y  J 4
3. Bai tap tuong tu va phat trién

4

N\

4> Cdu 1. Viét phuong trinh mat cau c6 tam I(1;2;3) va di qua giao diém ciia dudng théng

r=1+1
d: {y=2—t v6i mit phang (Ozy).
z=3+1
(A) (z+1)2+ (y+2)2 + (2 + 3)2 = 27. (z —1)2+ (y — 2)2+ (2 — 3)2 = 27.
©(@—-12+(y—22+(z—3)2=3V3. D) (z+ 12+ (y+2)% + (z + 3)2 = 3V/3.
\ V_
® Loi gidi
QO < | e
O
e N
“_9 4> Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) c6 tam la diém I(—1;2; —3) va tiép xtc véi
= truc Ox. Phuong trinh cia (5) la
= (A)(z—1)2+ (y+2)%+ (2 — 3)2 = 13. B (z— 1)+ @y +2)%+(z—3)2 =13
= ©@+1)2+(y—22+(2+3)%=13. D) (z+1)2+ (y—2)2%+ (2 +3)2 = V13,
D\ y
é ® Loi gidi
4 N

4> Cau 3. Mit cau (S) tam I(—1;2; —3) va tiép xtic v6i mit phing (P): x+2y+2z+1 =0 c6
phuong trinh:

® -1+ +22+( -3 =5 ® (@ +17+ -2+ (c+37 =5
@(x—1)2+(y+2)2+(z—3)2:§. @(m+1)2+(y—2)2+(z+3)2:§.
® Loi gidi
'<><>Cc‘:u4. Mat cau (S) tam I(2;1;5) va tiép xtc véi mat cau (S;): (a:—l)2+y2+22—3(:6‘
phuong trinh: /3
(x—2°+@y—1>+(z2—5)°=12 (=224 (y—1)>+(2—5)>=2V3
@[(z—2)2+(y—1)2+(z—5)2:48‘ [(x—2)2+(y—1)2+(z—5)2:4\/5
@[(m+2)2+(y+1)2+(z+5)2:12 ® (z+22%+ @+1)2+(2+5)2=2v3
(z+22+(y+ 1)+ (2+5)* =48 (z+22+@y+1)>2+(z+5)?2=4v3
D Li gidii.




Két néi tri thire véi cude sdng

A

.................................................................................................. O
C
el
&> Cau 5. Mat cau (S) tam I(1;2;4) va tiép xic v6i mat phang (S)): (z+1)2+y*+ (2 —2)2 =27 8
c6 phuong trinh: c
A (@ +12+@+22+(z+4)?2=3. B (z+1)2+@Ey+2?2+(z+4)%=V3 (o)
©@E-12+@y-2°+ (-4 =3. D@-12+y-22+(=-42=V3 g
. 7 ©
® Loi giai O
‘O
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. O
—
.................................................................................................. L
.................................................................................................. 0
>
.................................................................................................. 0
4 N\ U
&> Cdau 6. Mat cau (S) tam I(—1;2;3) va tiép xic véi mat phang toa do (Oyz) c6 phuong ‘g
trinh: n)
(z—1)2+(y+2>+(z+32%=1 ® (c+1)2+@y—22%+(z2—3)2=14 —
©@+12+y—2P+(z—3%=1. @ @— 1>+ (y+2)?°+(2+3)2=14 ZZD
® Loi gidi.
&> Cdu 7. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;3;2), B(3;5;0). Phuong trinh mat cau
duong kinh AB la
B (z-22+ @y -4+ (-1 =3. =22+ @y-49"+ (-1 =12
©@+2?2+ y+42+(z+1)2 =12 D) (z+2)2+ (y+42+(z+1)2=3.
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y 33. VIET PHUONG TRINH MAT CAU

Két néi tri thirc véi cude séng

A

tiép xtic voi mat phang (Oxy) tai diém M(2;1;0)
@x2+y2+z2—4x—2y—62+520.
©x2—|—y2+z2—4x—2y—6z—|—11:0.

% Cau 8. Trong khong gian Oxyz, Viét phuong trinh mat cau (S) biét (S) c6 ban kinh R=3 va

B) a2 +y?+ 22 +4z+ 2y +62+5=0.
D) a?+y?+22+4z+2y+62+11=0.

o Li gidi.

=

LIS

ai, miét m

N =

la
@(S): (=72 +y*+ 2> =6.
(©)(S): (x+T7)2+y?+ 22 =6.

> Cau 9. Phuong trinh mat cau (S) di qua A(1;2;3), B(4; —6;2) va ¢6 tam [ thudc truc Oz

(B) (9): (x+T7)2+ 32+ 22 = 36.
(D) (S): (& —7)2 + 42 + 22 = 49,

Luyén mai thanh t

la
(A)(S): 22+ 12+ 22 +2y — 8 =0.
(©)(8): x+¢y*+ 22+ 2y +8=0.

¢ Cau 10. Phuong trinh mat cau (S) di qua A(2;0; —2), B(—1;1;2) va ¢6 tam I thudc truc Oy

B)(S): 22+ 12+ 22— 2y —8=0.
(D) (S): 22+ 42+ 22— 2y +8=0.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

AL
¢ Cau 11. Phuong trinh mat cau (S) di qua A(1;2; —4), B(1; —3;1),C(2;2;3) vatam I € (Ozy)
la
(A) (+2)2+ (y— 1)+ 22 = 26. B (z+22+@y—-12+22=9
O (x-22+@y—12+22=26 D) (z—22+(@y—12+22=9
® Li gidi.
.................................................................................................. (0)
C
4 N\ lo
¢S Cau 12. Viét phuong trinh mit cau tiép xdc véi ca ba mit phang toa do va di qua diem 8
M(2;1;1)
B[+ 1P 12 = -1+ -1+ (1P =1 5
(z+32+(w+3)%+(2+3)*=9 (x—32+(@y—3>2+(z—-32=9 @)
© @E+1)?+@W+1)*+(2+1)*=3 ® (z-12+(y-1)°+(2-1)*=3 ‘O
(@ +3)°+(y+3)°+ (2 +3)* =1 (=32 +(y—3) +(2-3)=1 O
\ y. \o
® Loi giai A
.................................................................................................. O
\
.................................................................................................. -C
.................................................................................................. O
.................................................................................................. >
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. O
-
.................................................................................................. ‘c
)
> Cau 13. Cho mit cau (S) c6 tam I(1;2;—4) va thé tich bing 367. Phuong trinh ctia (9) 2
la
(A)(z—12+(y—2)%+ (z+4)2=9 B (z—12+(y—2)%+(z—4)2=09
©(@+1)2+ (y+2?2+(z—4)2=9 D) (z— 12+ (y—2)%+ (2 +4)? =3

¢S Cau 14. Cho mit cau () ¢6 tam I(1;2;3) va dién tich bang 327, Phuong trinh ctia (S) 1a

32 =1
3)2 =38.

)
B (& —12+ @y -2+ (2
©(z—12+(y—22+(z

B)(z+1)%+ (y+2)%+ (2 +3)2
D (x+1)2+ (y+2)2 + (2 + 3)2

16.
8.
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J 33. VIET PHUONG TRINH MAT CAU K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Cau 15. Cho mit cau (S) c6 tam I(1;2;0). Mot mat phang (P) cit (S) theo giao tuyén la
mot duong tron (C). Biét dien tich 16n nhat ctia (C') bang 37. Phuong trinh cta (S) 1a

@m2+(y—2)2+z2:3. B)(z— 12+ (y—2)2+22=3.
©@-1+E-27+(E+1)2=9. DE-12+@-22+2=9.
® Loi gidi

g T

m ..................................................................................................
e
MO D
e

;6 ..................................................................................................
T
«@-

E 4 N
= | ¢>Cau 16. Cho mit cau (S) c6 tam I(1;1;1). Mot mat phang (P) cat (S) theo giao tuyén la
'.9 mot duong tron (C). Biét chu vi 16n nhat ciia (C) bing 27v/2. Phuong trinh ciia (S) la

= B (z-12+y-12+(z-1)2=4 ®@+12+@E+12+(z+1)2=2

Sl ©@+12+@+12+E+12=1 D(@-12+ -1+ (-1 =2

c \ N ; V
- o Loi gidi

10

C ..................................................................................................
() L R
>

- )

]

4 N\
$>Cau 17. Cho I(1;—2;3). Viét phuong trinh mat cau tam I, cat truc Ox tai hai diém A va B
sao cho AB = 2v/3.

A (z—1)2+ (y+2)% + (- —3)2 = 16. (z—1)2+ (y+2)> + (z — 3)2 = 20.
©@-1?+(y+2)? + (= -3 = 25. D (@-1+H+27+ (-3 =0.
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

4 N
¢S Cau 18. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, Viét phuong trinh mit cau di qua
A(2;3;-3), B (2;—2;2),C(3;3;4) va ¢6 tam nim trén mat phang (Ozy).

(A) (z—6)2+ (y — 1) + 22 = 29,
(©)(z—6)+ (y — 1)2 + 22 = v/20.

B (x+6)>+ (y+1)2 422 =29.
D)@ +6)+ (y+ 1) +22 = V.

> Cdau 19. Trong khong gian Oxyz cho 4 diém A(1;2; —4), B(1; -3;1),C(2;2;3), D(1;0; 4). Viét
phuong trinh mét cau ngoai tiép ti dien ABCD.

(A) (z+2)2+ (y — 1) + 22 = 26. B (z—2)%+ (y+1)? + 22 = 26.
©(z+2)2+ (y—1)+ 22 = V26. D) (z —2)2+ (y + 1)2 + 22 = v/26.
\ v
® Loi gidi.
4 N\
N / N . -1 1 — |l
¢S Cau 20. Viéet phuong trinh mat cau (S) ¢6 tam 1(1;0;3) va cat d: ‘ o y—i— — = 5
tai hai diém A, B sao cho tam giac IAB vuong tai [
4 4
®@-12 457+ (87 = 3. ® @+12 497+ (37 =5
21 21
@(x—1)2+y2+(z—3)2:Q. @(x+1)2+y2+(z+3)229
\ y_
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J 34. Phuong trinh mat phéng lién quan dén dudng thdng K&t néi tri thire véi cude séng

. .
PHUGNG TRINH MAT PHANG LIEN QUAN DEN
Bt @ DUGNG THANG
N

1. Kién thitc can nhé

. T —x — 2=z N o
® Duong thang d: 0 _ Y% _ 0 ¢6 1 véc-to chi phuong 1a 7, = (a; b; ¢) va mot diem
a

C
M (xo;yo; Zo) €d.

® Cho miat phing (P) c¢6 phuong trinh Az + By + Cz + D = 0 ¢6 mot véc-to phap tuyén 7 =
(A; B; C).

06 @ Cho mit phang (P) vuong goc véi duong thang A c6 mot véc-to chi phuong ' (a)
O

e
\<U
e

Khi d6 mét phang (P) nhan o) lam véc-to phap tuyén 7 (p) = U (a).

Luyén mai thanh tai, miét mai

@ Néu c6 hai véc-to @, b khong ciing phuong va c6 gia song song hodc nim trong mit phang (P)
£ 2 — - T
thi ta ¢c6 mot véc-to phap tuyén ctia mat phang (P) la m = [a, b].

2. Bai tip mau

Trong khong gian Ozyz, mat phang di qua diém M (1;1; —1) va vudng géc véi duong thing

1 -2 -1
A:x;_ :y2 :Zl c6 phuong trinh 1a

@2x+2y+z+3=0. x—2y—z:0.

(C)2z+2y+2-3=0. Dz—2y—2-2=0.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang viét phuong trinh mét phing.
2. HUONG GIAL

@ BI: Xéc dinh 1 véc-to chi phuong U (a) clia duong thang A.
@ B2: (P) L A nén mat phéng (P) nhan @ (a) lam véc-to phép tuyén: 7 (p) = U(a).

® B3: Viét phuong trinh mat phang (P).

T d6, ta c6 thé giai bai toan cu thé nhu sau:

BAI GIAI

3. Bai tap tuong tu va phat trién
4 N\
> Cau 1. Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, cho hai diem A(0; 1; 1) va B(1;3;2). Viét phuong
trinh ctia mat phang (P) di qua A v vuong goéc véi duong thang AB.
(Az+2y+2z—9=0. B oz+2y+2-3=0.
(©z+4y+32-7=0. Dy+z-2=0.

Chi O b6 Cé Con Pudng

& Loi gléu \o

4> CAu 2. Trong khong gian véi hé truc Ozyz, cho A(1;0; —3), B(3;2;1). Mat phang trung truec
doan AB c¢6 phuong trinh 1a

@x+y+22—120. 2x—|—y—z+1:0.
@m—l—y—i—Qz—l—le. @Qx—i—y—z—l:O.
\ V_
® Loi gidi.
~ " g < 2 p 9 Frp 2 < r—1 y+2
¢S Cau 3. Trong khong gian Ozxyz, mat phang chia hai duong thang cat nhau 5 = 1 =

VK, B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688




J 34. Phuong tinh mat phdng lién quan dén dudong thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

.+l oy z+2

z—4 B
3 YT T 1T
(A)—2z —y+ 92 — 36 = 0.

(C)6z+9y+2+8=0.

c6 phuong trinh la

A

2x—y—z=0.

(D) 6z + 9y + 2 —8=0.

\ V_
® Loi gidi.
o)
6) 4> CAu 4. Trong khong gian Ozyz, mit phang chiia truc Oz va vuong goc véi mat phang (a): x—
4= | Y+ 22z —1=0 c6 phuong trinh la
‘Ol @Aziy=0 B) z +2y = 0. ©z—y=0. Dz+y—1=0.
'g D L3i gidi.
B . i e e e e e e e
«@-
4 N\
~ 2 - ]. ]_
¢S Cadu 5. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho duong thang d: ‘ 5 = % = z—:I))— va mat

phang
(Q): 2r +y — z = 0. Mat phang (P) chita dudng thang d vh vudng goc véi mat phang

(@) c6 phuong trinh 1a
@—:17+2y—120. :c—y+z:0. @56—231—1:0, @x+2y+z=0,

N V_
® Loi gidi.
4 N\
~ . . P R . 2 a rz+1 y z—2
¢S Cadu 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang thang d: 5= =711
Viét phuong trinh mat phang (P) chita dudng thang d song song véi truc Ow.
(A)(P):y—2z+2=0. (B) (P):z—2y+1=0.
(©)(P):z—2:+5=0. D) (P):y+2z—1=0.
N V_

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cdu 7. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, mat phang chita hai diém A(1;0;1), B(—1;2;2)

va song song vii truc Ox ¢6 phuong trinh 1a

(Ay—2:+2=0. (B z+2:-3=0.

©2y—z+1:0. @:E-I-y—z:o.

® Loi gidi.
.................................................................................................. 5
.................................................................................................. C
.................................................................................................. §
>
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. C
o
4 N O
~ ” —2 — 2 \
¢S Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thang chéo nhau dj : ? CE J 26 e —; VA 8
—4 1 2 .
dy: x =y y—; _ Z_+2 . Phuong trinh mat phang (P) chita d; va (P) song song véi dudng ‘ﬁo)
thang ds 1a °O
(A)(P): z 45y + 8z — 16 = 0. (B) (P): 45y +8z+16 = 0. =
(©)(P): z+4y+62—12=0. (D) (P): 2z 4y —6=0. =
< J O
® Loi gidi. >
‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. :
.................................................................................................. «O
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
P

> CAu 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mat phing (P) chita truc

Oz va diém M (1;2;1).
@(P): y—22=0.

@(P):gv—zzo. @(P):x—?y:O.
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J 34. Phuong tinh mat phdng lién quan dén dudong thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
N 1 -1 .
$>Cau 10. Cho A(1;—-1;0) va d: :1:—2F oy == % Phuong trinh mét phang (P) chia A
va d la
(Az+2y+2z+1=0. Ba+y+z=0.
©x+y:0. @y+z=0.
\ V.
o Loi gidi.
—, “
og T=2—2
O " N o . r—2 y—1 z .
ue | $©Cau 11. Cho hai duong thang chéo nhau d; : T = =3 vady: Yy = . Mat
«O a z=1
e
,6 phang song song va cach déu d; va dy c6 phuong trinh 1a
€ T+5y—2z+12=0. (B) z + 5y + 2z — 12 = 0.
| ©z-5y+2:-12=0. (D) x+5y+22+12=0.
@\ 4
E o Loi gidi.
;6 ..................................................................................................
A
c ..................................................................................................
c
L © T
L
h ..................................................................................................
,6 ..................................................................................................
 cn T
«@-
S e
s A
]
4 N\
. . -1 2 -1
¢S Cau 12. Trong khong gian toa do Oxyz, cho 2 duong thang d: z o y—i— _z 5
—1 -1 2 g
dy: ? == J 5 = Z—; . Mat phang (P): ax + by + cz + d = 0 song song véi dy, dy va khodng
. . . . b
cach tit dy dén (P) bing 2 1an khodng céch it dp dén (P). Tinh § — %*C.
1
8
(©)s =4 @S:ﬂhayS:—éL
. V.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

9 Cau 13. Trong khong gian véi he toa do Ozyz, cho mat cau (S): (z—1)*+ (y+1)2+22 =11

2 - 5 1 - 1 1 Z A ? 7z
va hai duong thang d;: z T = y—i— - 5 do: x—i— = % = % Viet phuong trinh tat ca céc

mat phang tiép xic véi mat cau (S) dong thoi song song véi hai dudng thang dy, ds.
@3x—y—z+7:O.
3m—y—z—15:O.
@ 3r—y—2—T7=0.

@3x—y—z+720hoac3x—y—z—15:O.

 Loi gidi.

N . -1 -2
¢S Cau 14. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho duong thang A: z 5 = % : 5

va diém M (2;5;3). Mat phang (P) chita A sao cho khodng cach tit M dén (P) 16n nhat c6 phuong

trinh 1a
@x—4y—z+1=0. x+4y—z+1:0.
©r—4y+2z-3=0. D)z+4y+2z-3=0.
\ V_

® Loi gidi.
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J 34. Phuong trinh mat phéng lién quan dén dudng thdng K&t néi tri thire véi cude séng

A

SO
O
e

«O

e

Y 4 N\
/O | ¢>Cadu 15. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz cho diém A(2; —1; —2) va dudng thing (d) co

-1 -1 -1 . .

E phuong trinh L == J T : T Goi (P) la mat phang di qua diem A, song song véi dudng
e _

«@- thang (d) va khoang cach tit dudng thing d t6i mat phang (P) 1a 16n nhat. Khi d6 mat phang
E (P) vudng géc véi mat phang nao sau day?

=l Az-y-6=0 (B) v+ 3y + 22 + 10 = 0.

Ol ©z-29-3:-1=0. D)3z +2z+2=0.

c \ N V
c ® Loi gidi.

ie

D R R
i
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 16. Trong khong gian Oxyz, goi (P)

trinh cia mat phéng (P) 1a
@x+2y+5z—5=0.
©x+2y—z—4:0.

I3 mat phang chita duong thang d: CAL =

z . . .
- va cat cac truc Oz, Oy lan lugt tai A va B sao cho duong thing AB vuong géc véi d. Phuong

1 %

x+2y+52—4:0.
D)2z —y—3=0.

phéng

(P): 2z —z+1=0 goc 45°.
@(a):Bw-l—z:O.
@(a):x-i—?)z:().

$>CdAu 17. Tim tat ci cdc mat phéng («) chita dudng thang d: % =

Y N 29 o
— = — va tao vO1 mat
-1 -3

B)(a):z—y—32=0.

@(a): 3z + 2z =0 hay (a): 8z + 5y + z = 0.
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J 34. Phuong tinh mat phdng lién quan dén dudong thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
N 1 -2 .
¢S Cau 18. Trong khong gian Oxyz,d: il = % e 1 va mit phang (P): 2o —y—2z+4+4 =
0.
Mit phang chiia duong thang d va tao v6i mat phang (P) goc v6i s6 do nhé nhat c6 phuong trinh
la
@x—z—ZzO. x—l—z—Z:O.
©3z+y+2z-1=0. Dz+y—2+3=0.
\ N V.
® Loi giai
S T
O
o e
MO D
e
;6 ..................................................................................................
T
O
O e |
h uuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuu
L
: uuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuu
@ O A
L
L T T
S
< R
«@-
> ..................................................................................................
A
—l
4 N\
$>Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1) va B(3; —1;5). Mat phéng (P) vuong
goc véi duong thing AB va cit cac truc Oz, Oy va Oz lan lugt tai cac diém D, E va F. Biét thé
.3 )
tich cta ti dien ODEF bang 5 phuong trinh mét phang (P) la
3
(A) 2z — 3y + 42 + /36 = 0. 2x—3y+4z+§=0.
(C)2x —3y+4z+12=0. (D) 2z — 3y + 4246 = 0.
N V.

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 35. Tim véc-to chi phuong clia dudng thdng Két néi tri thirc véi cude séng

y 4
Bt @ TiM VEC-TO CHi PHUGNG CUA PUGNG THANG

1. Kién thitc can nhé

Trong khong gian Ozyz, cho ba diem A (w4;ya; 24), B (xp;ys; 25) va C (v¢;yc; 2¢). Ta co

1) AB = (373 —ZA,YB — YA B — ZA)-

( TA+ TR
rr = —
2) Toa do6 trung diém I clia doan thang AB la < y; = % )
ZA+ 2B
L] ZI =
o — \ 2
‘:9 ( $A+$B+$C
o) e
i
«O 3) Toa do trong tam G cua tam giac ABC 1a ¢ yg = W )
24+ 2B + 2o
o= —-—-——
\ 3
4) u = (z;y;2) @U:aﬁ)—l—y?—kzz

xry = k’xg
(15915 21) cung phuong v6i U = (x9; ya; 22) (U + 6) khi va chi khi @ = k7 < {y1 = kys .

-
sl
I

21 = k2o

) Duong thing A di qua hai diém A va B thi A ¢6 mot véc-to chi phuong 1a AB hodc BA.

N o

) Néu o 1a mot véc-to chi phuong ctia A thi £ (k # 0) cling 14 mot vée-to chi phuong ctia A, do d6
mot duong théng c¢é vo sb véc-to chi phuong.

di thanh tai, miét mai t

8) Néu hai duong thang song song véi nhau thi véc-to chi phuong ctia duong thang nay ciing 1a véc-to
chi phuong ciia duong théng kia.

enm

~

9) Néu dudng thang A vudng goc v6i mit phang () thi vée-to chi phuong wa clia dudng thang A
chinh 1& véc-to phap tuyén ng clia mat phang (a), tic Ta = na.

Luy

10) Duong thiang A di qua diém M (zo; yo; 20) va ¢6 mot véc-to chi phuong 1a @ = (a;b; ¢) ¢6 phuong
T =2+ at
trinh tham s6 A: < y = yo + bt va phuong trinh chinh tac A: Tt _ Y 2 L — (abe #0).
a c

z2=2zy+ct

T =xy+ at
11) Diém M thudc dudng thang A c¢6 PTTS A: { y = yo + bt thi M (zg + at;yo + bt; 20 + ct).

z=2zy+ct
12) Cho hai mat phang (a): Az + By +Cz+ D =0va (a): Avr+ By+Cz+ D = 0.

01) Véi diéu kien A: B: C # A: B: C. Diéu kién trén chiing t6 hai mat phéng d6 cit nhau. Goi
d 14 duong thang giao tuyén ciia chiing. Dudng thang d gdm nhing diém M (z;y; z) vita thuoc

Ar+By+Cz+D =0

Ar+By+Cz+ D=0

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

02) Uq=[m,n|véin = (A B,C)van = (A, B,C) la mot véc-to chi phuong clia duong thang d.

13) Mot véc-to chi phuong ctia dudng thang song song hodc chita truc Oz 1a 7= (1;0;0).
14) Mot véc-to chi phuong clia dudng théng song song hoiic chita truc Oy la 7 = (0;1;0).

15) Mot véc-to chi phuong ctia dudng thing song song hoiic chita truc Oz 1a k= (0;0;1).

2. Bai tip mau

Trong khong gian Ozyz, véc-to nao dudi day 1a mot vée-to chi phuong ciia dudng thing di qua
hai diém M(2;3; —1) va N(4;5;3).

(A) Ty = (1;1:1). Ty=(1;1;2).  (©@=03:41). (D) @=(342).

& Phan tich huéng dan giai )

1) DANG TOAN: Day la dang tim toa do véc-to chi phuong ciia dudng thing di qua hai
diém trong khong gian.

2) HUONG GIAL Duong thing di qua hai diém M va N nhan véc-tc M N hoac NM
lam véc-to chi phuong.

'

D6 C6 Con Puong

\ ==

L

3. Bai tap tuong tu va phat trién O
>

> Cdu 1. Trong khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong ctia dudng thing di qua hai diém | ‘O
A(1;2;3) va B(3; —2; —1) ¢6 toa do la

O
A (-1;22). (1;2;2). © 2:49). @) (2;0;1). =
® Loi gidi. @
o
pa

& Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho ba diem A(—3;2;2), B(0; —1;2),C(1;1;3). Mot véc-to
chi phuong cia dudng thing A di qua C va song song véi AB c6 toa do 1a

(A (-3;3;3). (1;-1;0). © (1;-1;1). ) (—2'1;2)
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J 35. Tim véc-to chi phuong cla dudng thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

¢S Cau 3. Trong khong gian Ozyz, modt véc-to chi phuong
A(1;3; —5) v vudng géc véi mat phang (a): x — 2y + 3z — 4

(A) (-5;3;1). (1;3; —4).

© (1;-2;3).

ctia duong thing A di qua diém
=0 ¢6 toa do la

(D) (—2;3; —4).

® Loi gidi.

43
> CAu 4. Trong khong gian Ozyz, cho duong thing A:

dudng thang A c6 toa do la

y=t
z2=2—1t

. Mot véc-to chi phuong cua

ol @ o -1. (0;1:1). (©)(0;1;2). (D) (0;2; —2).

'a \ y
— ® Loi gidi
«O
A
O o
e

<G_) ~ . : N 2 r—1_y+3 ot vé {
E ¢S Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang A: 5 = 3 A 3. Mot véc-to chi
=] phuong clia duong thang A c6 toa do 1a

%e) (A) (1;—3;3). (—1;3; —3). (©) (2; -3;0). D) (2;-3;1).

L ..

c ® Loi gidi

ie

c ..................................................................................................
e

16 ..................................................................................................
<5 &> CaAu 6. Trong khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong ctia dudng thing chia truc Oy cé toa

| dola
> 7
5 (A) (0;1; 2020). (1;1;1). (C) (0;2020:0). (D) (1;0;0).

® Loi gidi.

4 N\
T =
> Cau 7. Trong khong gian Owxyz, cho dudng thang A: { y =1 — 2t. Mot véc-to chi phuong
z=2—-3t
ctia dudng thing d song song véi duong thang A cé toa do la
B (0;1;2). (1;-2;-3). ©(-1;-23). @ (1;1;2)
\ V.

® Loi gidi.

B TS
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

$> Céau 8. Trong 3 khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong % ciia dudng thang A ciing phuong
Vi vée-to @ =341 — 5 —l—4k ¢6 toa do la

(A) (—3;-5;4). ® (4;-5;3). © (3,0;4). D) (3;-5;4).

® Loi gidi.

4 N\
¢S Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC véi A(1;1;1), B(—1;1;0),C(1;3;2). o)
Dudng trung tuyén xuat phat tit dinh A ctia tam gidc ABC nhan véc-to ndo dudi day lam cC
mot véc-ta chi phuong? o)
(A (1;1;0). (0;2;1). © (-21,0). D) (2020; —2020;0). | 3
\ V m
o Loi gidi. c
o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. ‘0O
.................................................................................................. &
.................................................................................................. O
\ -
.................................................................................................. -C
O
4 N \>-
¢S Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho tam gidc ABC véi A(1;0; —2), B(2; —3; —4),C(3;0; —3). ¥o)
Goi G 1a trong tam tam giac ABC. Véc-to nao sau day 1a mot véc-to chi phuong clia duong thang §)

0G?

B (2:1;3). (3: -2 1). ©)(-21;3). D (-1;,-3;2). o

 Loi gidi.

> Cau 11. Trong khong gian Oxyz, goi Py, P, 1an lugt 14 hinh chiéu vuong géc clia diem P(6; 7; 8)
len truc Oy va mat phing (Ozz). Véc-to nao dudi day 1a mot vée-to chi phuong ctia dusng thang
PP?

@ (6;—8;7). (6;—7;8). @ (6;7;8). @ (—6;—T7,38).
D Loi gidi.
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J 35. Tim véc-to chi phuong clia dudng thdng Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> Cdu 12. Trong khong gian Ozyz, goi Ty, Tp 1an lugt 1a hinh chiéu vuong goc ctia diém 7'(4; 5; 6)
len céc truc Oy va truc Oz. Vée-to nao dudi day 1 mot véc-to chi phuong ciia duong thang 117,

?
(A) (0;—5;6). (0;6;5). ©) (4, -5, -6). D (0;5:6).
N V.
® Loi giai
SO e
)
[ —
«O
[
T d N\
‘O | > Cau13. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1;3;2), B(2; —1;5), C(3;2; —1). Dudng thang
E A di qua A va vuong goc véi mat phang di qua ba diém A, B, C' ¢6 phuong trinh 1a
— z+1 y+3 z2-2 r—1 y—-3 =z2-2
@ O =-F-— ® =5 =7
E ©x—1_y+3_z—2 @x—l_y—3_z—2
- -5 9 7 5 9 7
;6 \ /
- ® Loi gidi
L
o [
ie
e
h ..................................................................................................
O
c
«@-
>r \
3 > Cau 14. Trong khong gian Ozyz, dudng thang A di qua A(0;2;5) dong thdi vuong géc véi
r=1
> -1 —4 2
hai duong thang d; : * 1 :yl :Z+2 va dy: { y = —2— 2t c6 phuong trinh la
=
== (==
@A: y=2—t. A: y=2-+2t.
(z2=5+2¢ (2 =9
(1 = —4t (2= —4
©A: {y=2-—2t DA: {y=—2+2t.
(z=9+1 (z=1+5t
\ V.
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> Cdu 15. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phéng (a): 2z +y—2+3=0va (B): z +y+
z—1 = 0. Duong thang A la giao tuyén ctia hai mat phang (a) va (8) c6 phuong trinh chinh téc

z y+1 =z-2
5_ 3 1

1a
xr = 2t
@ y=—1-3t.
z=2+1
©x—2_y+3_z—1
1 -1 2
.
4

& Cau 16. Trong khong gian Oxyz, dudng thang A di qua diém M (1;2;2), song song v6i mit

phéng
N . g — | -2 -3
(P):x —y+ 2+ 3 = 0 dong thoi cat dudng thang d: ‘ T J = = z c6 phuong
trinh la
A= NI TA=NI=S7 A= r=1
A{y=2—t. y=2+t. C©{y=-1+2t. DO {y=2-t.
G = z2=2 z2=2t z=2-1
\ N V.
® Loi gidi.
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J 35. Tim véc-to chi phuong cla dudng thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 17. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC' ¢6 phuong trinh dudng phan gidc trong
- 6 - 6 7z S ? 2 2
goc A la d: % 2 T : 5 Biét rang diem M (0;5;3) thuoc duong thang AB va diem
N(1;1;0) thuoc dudng thang AC. Mot véc-to chi phuong u ctia dusng thing AC c6 toa do
1a
0 (A) T = (0;1;—3). T = (0;1;3). © T =(1;2;3). D) T = (0;—2;6).
'a \ y
— ® Loi gidi.
«O
L
O o
Rl R
‘m. ..................................................................................................
O o
f—
c ..................................................................................................
O B
ie
c ..................................................................................................
i
o]
T
<m- ..................................................................................................
>
-
Y 4 N
4> Cdu 18. Trong khong gian Ozyz, duong thang A di qua A(0; 1; 1), vuong goc véi dusng thang
r=1
-3 —6 -1 . .
dy: ? 5 = J 5 = : 1 va cat duong thang dy: < y = —t ¢6 phuong trinh la
%= 2
r=—t =t r=1 r=1
AA: {y=1+43t. B A: {y=1+3t. (CA:{y=1-3t. DA: {y=3+1t
z=1-4t z=1-4t z=1-4t z=—-4+t
. V.
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N
> CAu 19. Trong khong gian Ozyz, dusng thang A vuong goc véi mat phang (P): To+y—4z =
| ; r=—-14+2¢
0, cit hai dudng thing d; - g _ Y — = ZJ{ vady: {y=1+t c6 phuong trinh chinh tic
z=3
la
. | r=2—-"Tt
@A:x_ _ Y _zr B A: Qy=—t
=7 -1 4
z=-1+4+4t
z+2 y—-3 z+1 z+7 y+1 2-4
A: = = . A: =] = .
@ -7 -1 4 @ -5 -1 3
. V
® Loi giai
4 N

r=—-2+2t
y=1+t
z=1-—1t

duong thang d:

4> Cdu 20. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): 2x —y + 2 — 10 = 0, diém A(1;3;2) va
. Dudng thang A cat (P) va d lan lugt tai hai diéem M va N sao

cho A la trung diém ctia M N c6 phuong trinh chinh tic la
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J 35. Tim véc-to chi phuong clia dudng thdng

Két néi tri thirc véi cude séng

4e)

Luyén mai thanh tai, miét m

A

r=—6—-"Tt
B)A: {y=—-1—4t
z=3+t
r+6 y+1 =z2-3
©a: -7 -4 1
V.
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y /
5@'@ TINH XAC SUAT CUA BIEN CO BANG DINH NGHIA
_ > .

1. Kién thiic can nhé

) L A
Cong thiic tinh xéac suat ctia bién c6 A: P(A) = %
n

2. Bai tip mau

Chon ngau nhién mot s tir tap cac sb6 tu nhién cé ba chit s6 doi mot khac nhau. Xac suat dé
s6 dugc chon c6 tong cac chit s6 1a s6 chin bing.

41 4 1 16
5 ©3 ST

8_1.
( %& Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la Dang 1 tim xac suat ciia bién cb.

2. HUONG GIAL:

B1: Tinh n(£2).

B2: Goi A la bién cb: “s6 duge chon c6 tong céc chit s6 1 s6 chin ”.
B3: Tim s6 cach chon s6 ¢6 3 chit s6 chdn khac nhau.

B4: Tim s6 cach chon s6 ¢6 1 chit s6 chin va 2 chit s6 1é khac nhau.
B5: Tinh n(A).

B6: Tinh P(A) = %.

'

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4 N\
¢S Cau 1. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Goi S 1a tap hgp s6 tu nhién c¢6 sau chit s doi mot
khéc nhau thudc tap hop A. Chon ngdu nhién mot sb tit S. Tinh xéc suat dé chon duge s6 ¢
tong 3 chit s6 dau nhé hon tong 3 chit s6 sau 3 don vi.

1 9 1 3 2
20 6! 20 10°
\ V_
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 2. Goi X 1a tap cac s6 tu nhién c¢6 5 chit s6. Lay ngau nhién hai s6 tur tap X. Xac suat
dé nhan dugdc it nhat mot s6 chia hét cho 4 gan nhat véi sé nao dudi day.

(A)0,63. 0,23.

(©)0,44. (D) 0,12.

o o Loi gidi
O
m ..................................................................................................
O
«O
B e e e e e e e e e
PO - |
-
G-
e
o= 4 N
'E &> Cau 3. Goi A la tap cac s6 ¢6 5 chit s6 khac nhau duge lap tur cac s6 {1;2;3;4;5;6; 7} Tu A
,O | chon ngdu nhién mot s6. Xac suat dé s6 duge chon c6 mat chit s6 3 va chit s6 3 ding & chinh gitta
L1 la.
e 1 5 2 1
zo ?. @ ?. @ ?- g-
E \ y
L&i gidi.
c ®Lloig
() L R
>
e TP
—l
4 N
¢S Cau 4. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Goi B 1a tap hop céc s6 tu nhién gom 4 chit s6 khac
nhau dugc lap tit A. Chon thit tu 2 s6 thuoc tap B. Xac suat dé 2 s6 dude chon c6 ding mot sd
c6 mat chit s6 3 bang.
156 G 160 80 161
360 359 359 360
\ V
® Loi gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 5. Chon ngdu nhién 3 s6 tu nhién tu tap hop M = {1;2;3;...;2019}. Tinh x4c suat P
dé trong 3 s6 tu nhien dugc chon khong c6 2 s6 tu nhién lién tiép.
1
P= .
@ 679057

@P 677040 P 2017 @P 2016

= 679057 = 679057 = 679057
o Loi gidi.

L

¢S Cau 6. Xét tap hgp A gom tat ca cac sb6 tir nhién gom 4 chit s6 khac nhau. Chon ngau nhién
mot sb tit A. Tinh xac suat dé sé duoe chon c6 chit s6 ding sau 16n hon chit s6 ding trude.

Noi Pau Cé Y Ch

1 @ 1 1 )
72 18 36 36
® Loi gidi
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Két néi tri thirc véi cude séng

J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

¢ Cau 7. Mai ban An, Binh chon ngau nhién ba chit s6 trong tap {0, 1,2,3,4,5,6,7,8,9}. Tinh

xac suat dé trong hai bo ba chit s6 ma An va Binh chon ra cé ding mot chit s6 giéng nhau.

. ® 2.

40

6
25 40°

o Li gidi.

Qi, miét mai

N =

s6 khac nhau khong 16n hon 2503 bang.

¢S Cau 8. Mot Goi A 1a tap hop cac sd tu nhién c6 4 chit s6 khac nhau tao ra tit cac chit s6
0,1,2,3,4,5,6. Lay ngau nhién mot s6 tit tap A. Xéc suat dé s6 lay dudc la s6 tu nhien c6 4 chit

Luyén mai thanh t

101 5 o7 259
= s T o
V.
® Loi gidi

&> CaAu 9. Chon ngau nhién mot s6 tu nhien c6 ba chit s6. Tinh xac suat dé sé6 duge chon khong

vigt qua 600, dong thai né chia hét cho 5.

500 @ 100 101 501
900 900 900 900

D Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 10. C6 100 tam thé duge danh sb tir 801 dén 900 (mdi tAm thé duge ddanh mot s6 khac
nhau). Lay ngau nhién 3 tam thé trong hop. Tinh xac suat dé lay duge 3 tam thé c6 tong cac sb
ghi trén thé 1a s6 chia hét cho 3.

817 ® 248 2203 2179 O

2450° 3675 7350 7350 c

\ Y lo
® Loi giai =

On
e
=
QON
2

&> Cdu 11. Gieo mot con siic sic can doi va dong chat 2 lan. Tinh xac sudt dé tong s
trong hai lan gieo nhé hon 6.

11 1 5
2 ® GH 5

%.

Noi Pau C

 Loi gidi.

¢S Cau 12. Goi S 1a tap hgp tat ca cac so6 tu nhién gom 4 chit s6 phan biét duge chon tit céc
chit s6 ctia tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Chon ngau nhién mot sb tit tap hop S. Tinh xac suat dé
so6 duge chon c¢6 2 chit s6 chdn va 2 chit s6 1é.
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

®:

A

® Loi gidi.

. 4 N
<O ¢S Cau 13. Cho tap hgp A = {1;2;3;4;5;6}. Goi B la tap tat ca cac s6 tu nhién gom 4 chit s6
67 doi mot khac nhau tit tap A. Chon thit tu 2 s6 thudc tap B. Tinh xac suit dé trong 2 s6 vita
| chon c6 ding mot s6 c6 mat chit s6 3.

ool At 5 100 50 161

- 360" 359" 359" 360"

,U \ V

E ® Loi giai

i

‘m. ..................................................................................................

< I

e

o e |

A P

qe)

c ..................................................................................................

o

o RSSO RSSO NP RS USSP USRS

T

<m- ..................................................................................................

>

-

— 4 N
¢S Cau 14. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c¢6 ba chit s6 doi mot khac nhau duge lap tit cac
chit s6 1, 2, 3, 4, 5. Chon ngau nhién tit S mot s6. Tinh x4c suat dé s6 duge chon 1a s6 chia hét
cho 6. 8 5 4 -

. V

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 15. Goi S 1a tap hgp cac so tir nhién c¢6 5 chit s6. Chon ngau nhién tit S mot phan ti.

Xac suat dé sé dugce chon chia hét cho 7 va c6 s6 hang don vi bang 1 13
157 9 643 1357 11

11250 45000 52133° 23576

¢S Cau 16. Cho mot bang 6 vuong 3 x 3.

Noi Dau Cé Y Chi

Dién ngiu nhién cac s6 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 vao bang trén (mdi 6 chi diéen mot s6). Goi A 1a
bién c6: “Mdi hang, mdi cot bat ki déu c6 it nhat mot s6 1&”. Xac suat ciia bién c6 A bang

(A P(A) = % P(A) = = ©P(4) = g D) P(4) = %
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 17. Cho tap hop X gom céc s6 tir nhién c6 sau chit s6 doi mot khac nhau c6 dang abedef .
Tt X lay ngdu nhien mot s6. Xac suat dé s6 lay ra la sd 18 vathétaména <b<c<d<e < f
la
33 1 31 29
@ 68040 2430° @ 68040 @ 68040
\ N V
® Loi gidi
O e
m ..................................................................................................
L e T S
«O

&S Cau 18. Goi S 1a tap cac s6 tu nhién c6 5 chit s6. Chon ngau nhién tir tap S mot phan ti.
Xac suat dé sé chon duge chia hét cho 7 va ¢6 s6 hang don vi la 1 1a

157 643
11250 G 45000

1357 11
52133 23576

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&S Cau 19. Tu cac s6 {1;2;3;4;5;6;7} lap s6 ¢6 9 chit s6 chia hét cho 15 sao cho ¢6 dung hai s6

lap lai. C6 tat cd bao nhiéu s67?

(A) 362880. 70560.

Noi Pau C

(C)60480. (D) 40320.
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N
¢S Cau 20. C6 30 tam thé duge danh s6 thi tu tit 1 dén 30. Chon ngau nhién ra 10 tam thé.
Tinh xac suat dé lay dugce 5 tAm thé mang s6 1é, 5 tAm thé mang s6 chin. Trong dé c6 ding 1
tam thé mang s6 chia hét cho 10.
[ 4 o8 3 o1
667" 667" 667" 667"
N V.
® Loi gidi.
06 ..................................................................................................
Dy "ottt
P E
«O
N
TG e |
L e
«@D-
«= | ¢>Cadu 21. Chon ngau nhién mot s6 ti tap cic sd ty nhién c6 ba chit s6 doi mot khac nhau. Xac
'.9 suat dé sé duge chon cé tong cac chit s6 1a 18 bang
40 5 35 5)
L i b e el
C 81 9 81 54
qe)
< ® Loi gidi
B
=S
«@-
> ..................................................................................................
I A R
]
4 N
$SCau 22. Goi S la tap hop tat cd cac s6 tu nhién c¢6 5 chit s6 duge lap tit tap hop
X =1{1,2,3,4,5,6}. Chon ngau nhién mot sb tit S. Tinh xac suat dé s6 chon dugc 1a s6 chia hét
cho 6. ! 5 ! 4
3 6 ©5 5
\ V.

® Li gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]



Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 23. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c6 bon chit s6 dude lap tir cac chit s6 1, 2, 3, 4, 5,
6, 7, 8, 9. Lay ngau nhién mot so6 tir S. Tinh xac suat sao cho s6 1ay dugc chia hét cho 15.

9 1
o ) 5 9
® Loi giai

s6 duoc chon théa man a < b < c.

$>Cau 24. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c6 ba chit s6 (khong nhat thiét khéc nhau) duge
lap tit cac chit s6 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. Chon ngiu nhién mot s6 abe tit S. Tinh xéac suat dé

1 11 13 9
o = = e
. V
® Li gidi.

Co6 Con buong
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

==

A

> CAau 25. C6 60 tam thé danh so tit 1 dén 50. Rit ngau nhien 3 thé. Tinh xé4c suat dé tong
cac s ghi trén thé chia hét cho 3.
11 1 9 409
171 12° 89’ 1225
® Loi gidii.

4 N
¢S CAu 26. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién cé ba chit s6 doi mot khac nhau dudge lap ti cac
chitsé 1,2, 3,4,5,6,7,8,9. Lay ngdu nhién mot s6 tit S. Xac suat dé s6 dude chon cé tong cac
chit s6 1a 1é bang

10 ) 20 1
Ty 5 ;T @3
\ V
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 27. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac s6 tit nhién c6 ba chit s6 doi mot khac nhau. Xéc

suat dé s6 duge chon chia hét cho 3 bing

20 )
= 5

81

16
81

e

® Loi gidi.

¢S Cau 28. Chon ngau nhién mot s6 t tap cac sé ti nhién c6 sau chit s6 doi mot khac nhau.
Xac suat dé sé duge chon ¢6 mat chit s6 0 va 1 bing

i ® 1 25
81° 81 27 1944
D L&i gidi.

‘O

Noi PauCé YChiO b
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 29. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cic s6 tu nhién c6 nam chit s6 doi mot khac nhau.
Xéc suat dé sé duge chon c¢6 mit bang chit s6 2, 3 va 4 la

1 4 1 23
55 5 ©3 575
® Loi gidi.

N -
) o
e

\<U ..................................................................................................
* ..................................................................................................
O
R L P Tl IR PP T L L LT TP PP PP T EEEEPPPPPPPPRREEERPRPPISS
QD" e
T
A P
< R
C
,U ..................................................................................................
L
o
0 | <> Cau 30. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac s6 ti nhién c¢6 nam chit s6 doi mot khac nhau.
E Xéc suat dé sé duge chon trong dé c6 mat 2 chit s6 chin va 3 chit s6 18.

c 250 1 L 230

«@D- 567 3 2’ 567
S
3 ® Loi giai
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Cdu 31. Chon ngau nhieén mot sb tit tap cac sb6 tu nhién c6 bay chit s6. Xac suat dé sé dugc
chon s6 c6 céac chit s6 cach déu chit s6 chinh gitta thi giong nhau.

1 L

120° 1000

1 )
100° 125000°

 Loi gidi.

chit s6 1a chén bang

¢S Cau 32. Goi S la tap hop cac sd tu nhién c6 bon chit s6 doi mot khac nhau duge lap ti céc
chits6 1,2, 3,4,5,6,7, 8, 9. Lay ngdu nhién mot s6 tit S. Xac suat dé so6 duge chon cé tong cac

11 9 101 101 25
21° 126 216 126
\
® Loi gidi.

¢S Cau 33. Chon ngau nhién mot so tit tap cac s6 tu nhién c¢6 tam chit s6 doi mot khac nhau.
Xac suat dé sé duge chon ¢6 mat chit s6 0 va 9 bing

230
567"

®

1
=

1 49
©3 =

 Loi gidi.
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J 36. Tinh xdc sudt ctia bién cb bang dinh nghia

Két néi tri thirc véi cude séng

é

A

¢S Cau 34. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac s6 ty nhién c6 tam chit s6 doi mot khac nhau.

Xéc suat dé sé duge chon chia hét cho 5 bang

17 17
o ® 35

49
81

CH

® Loi gidi.

bang 154350.

T

15625

1
972"

¢S Cau 35. Goi S 1a tap hop cac s6 ty nhién c6 8 chit s6 duge lap tir tap A = {0;1;2;3;...;
Chon ngiu nhién mot s6 tit tap S. Tinh xac sudt dé chon dugc sé tu nhién cé tich cac chit sb

© 2
375000 81°

o Li gidi.

6 khong ding canh nhau.

¢S Cau 36. Goi A la tap cac s tur nhién c¢6 7 chit s6 doi mot khac nhau dude tao ra tit cac chit
s60,1,2,3,4,5,6. Tit A chon ngau nhien mot s6. Tinh xac suat dé s6 duge chon ¢6 chit s6 2 va

5 5 13 13 8
18" 21 18" 21
\ y_
D L&i gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 37. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c6 3 chit s6 doi mot khac nhau dude lap tu tap
A ={1;2;3;4;5;6}. Chon ngau nhién mot s6 tit tap S. Tinh xac suat dé s6 dude chon cé tong 3
chit s6 bang 10.

9 3 9 3
— B) —. — —

10 40 20 20

O

C

el

>

)

c

o

®)

‘O

¢S Cau 38. Goi S 1a tap hop tat ca cac s6 tu nhién c¢6 6 chit s6 phan biet duge lay ti cac s6 1, O

2,3,4,5,6,7, 8, 9. Chon ngidu nhién mot sb tit S. Tinh xac suat dé chon dugc s6 chi chita 3 s6 ‘ﬁo]
chan.

10 ! 9 13 0

21° 21° 21 21 -

L

O

>

‘O

O

- |

«O

QA

(0]

2

 Loi gidi.

¢S Cau 39. Cho 100 tam thé duge danh s6 tit 1 dén 100, chon ngau nhién 3 tam thé. Xac suat
dé chon dugc 3 tam thé co tong cac s6 ghi trén thé 1a s6 16 1a

2 1 2 3
g. 5. S. Z.
® Loi giai
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/ 36. Tinh xdc sudt clia bién cb bang dinh nghia Ké&t néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 40. Mot tai dung 10 tam thé duge danh s6 tit 1 dén 10. Rat ngdu nhién ba tam thé ti
tai d6. Xac suat dé tong s6 ghi trén ba thé rit duge 1a mot sé chia hét cho 5 bing

1 1 1 1
5 T = o
® Loi gidi.
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y Muc luc K&t nbi tri thirc véi cude sdng

Y/
@ KHOANG CACH GIUA HAI PUONG THANG CHEO
N

Bat NHAU

1. Kién thitc can nho
1. Khoang cach giwa diém va mat phing.

Khoang cach gitta mot diém va mot mit phang 1a khoang céch tit diém do t6i hinh M

chiéu vuong géc clia né léen mat phing do.
d (M, (a)) = MM’ v6i M’ 1a hinh chiéu vuong goc ctia M lén mat phang ().
bw® [/
1.1. Khoang céch tit diém M bat ki dén mit phang () c¢6 chita dudng cao ctia hinh chép (lang tru. . . ).
Phuong phap:
®@ Quy khoang cach tit diem M vé diém A thuoc day.

@ Tim giao tuyén ctia mat phang day véi (o).

@ Tu A dung AH vuong goc véi giao tuyén tai H. Khi d6 AH = d (4; (a)).

d (M, (P M
Cong thitc tinh ti 1&é khoang cach: d((A: (<P)))) = Ag'

1.2. Khodng cach tit hinh chiéu vuong géc A ctia dinh S dén mit phang ben (a).
Phuong phap:

® Tim giao tuyén clia (a) véi mat phang déy.

@ Tu A dung AH vuong goc véi giao tuyén tai H.

® No6i SH, dung AK vuong goc SH tai K. Khi d6 AK = d (4;(«a)).
1.3. Khoang cach tir di¢cm bat ki dén mat phing beén.
Phuong phép: Quy khodng céch tit diém dé dén mit phang bén vé khoang cach tit diém 1a hinh chiéu
ctia dinh S dén mat phing bén.

2. Khoang cach gitta mot dudng thang va mot mit phing song song.
Khoang céach giita mot duong thang va mot mat phang song song 1a khodng cach tit mot diém bat ki

K, B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688



J 37. Khoang céch gitra hai dudng th&ng chéo nhau Két néi tri thirc véi cude séng

y /

tren duong thing nay t6i mat phang kia.

3. Khoang cach gita hai mat phang song song.

Khoang cach gitta hai mat phéng song song la khoang cach tit mot diém bat ki trén mat phéng nay
t6i mat phang kia.

4. Khoang céach hai dudng thing chéo nhau.

4.1.
Khoang cach hai duong thing chéo nhau la do dai doan vudéng goc chung ctia A
hai dudng thang doé. )
ALla,ANLb L d(ab) — AB a
ANa=AAnNb=B BV TAE
b B
__+ 4.2. Céch tinh khodng cach giita hai duong thang chéo nhau.
~Q
O Céch 1: Khoang céach giita hai dusng thang chéo nhau bing khoang u a

\:'(_J cach gitta mot trong hai duong thing dé va mat phing song song véi
né, chita duong thang con lai.

=d(a, (a 01 (a) 2
d(a,b) = d (a, (a)). Vo {a// @)

Cach 2: Khoang cach giita hai duong thang chéo nhau bing khoang

cach giita hai mit phing song song lan lugt chita hai duong thang /,M/— “
do. N

(@) Da
d(a,b) = d((a), (8)). Vi { (B) b .

(@) // (B)

Cach 3: Dung va tinh do dai doan vuong géc chung ctia hai duong théing chéo nhau a va b.

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

2. Bai tip mau

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang, AB = 2a, AD =
DC = CB = a, SA vuong géc v6i mit phang day va SA = 3a (minh
hoa nhu hinh bén). Goi M la trung diém ctia AB. Khoang cach gitta
hai dudng thang SB va DM bang

3a ® 3a © 3v3a ® 3v/3a
4 2 13 13 A B
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

2. HUONG GIAT:
thang DM dén mat phang (SBC).

dén (SBC).
B3: Tinh va két luan.

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la dang toan tinh khodng cach gitta hai dudng thing chéo nhau.
B1: Xac dinh khodng céch gitta hai duong thang SB va DM béang khoang cach tit duong

B2: Tinh khodng cach tit DM dén mat phang (SBC) thong qua khodng cach tit diém A

AL

BAI GIAI

3. Bai tap twong tu va phat trién

4

(SHO).
@ 27,

24/ 85
v ® 285,

11

¢S Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat c6 AB = 2a; AD = 3a. Hinh chiéu
vuong goc ctia S len (ABCD) 1a H thuoc AB sao cho HB = 2H A. Tinh khoang cach tit D dén

a\/97
@ 97

av/ 85
11

©

® Loi gidi.

D6 C6 Con Puong

Noi Pau C
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 2. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai A, AB = a, AC' = aV/3.
ASBC déu va ndm trong mit phing vuong véi day. Tinh khoadng cach d tit B dén mit phéng

(SAC).
B d=2Y B d=a. @d:za‘/@. @d:a—\/g.
13 13 2

;6' ® Loi gidii

o) R [
* ..................................................................................................
«O

* ..................................................................................................
0 o
R I RN
‘m_ ..................................................................................................
O |
f—

L

c

/0 | ¢»Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuong tai A va B, AB = BC = a, AD =
£l 2541 (ABCD) va SA = a. Tinh khoang cach gita AD va SB?

= av/2 a a3 av/2

S| @ 3 ©=5 ©~

£

c Loi gidii.

«@- ® 9

o e

-

A ..................................................................................................

¢S Cau 4. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh biang a. Khoang cach gitta hai duong

thing A’D va AB bing bao nhieu?

B ava. av2

2

©

VE!
3 © ==

2
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 5. Cho hinh choép tu gide S.ABCD ¢6 day 1a hinh chit nhat canh AD = 2a, SA L
(ABCD) va SA = a. Khoang cach gifta hai duong thang AB va SD bing

®@' a6

3

© 25 ©) Ve

¢S Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABC'D 1a hinh vuong véi duong chéo AC = 2a, SA
vuong goc véi mat phang (ABC D). Khodng cach giita hai dudng thang SB va CD la
a

iy

V3 V2

© ava. @ av3.

Noi Pau C

® Loi gidi.
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

di, miét mai tét

~

nht

y £ £

4

SD la

®a. av3

.

¢S Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. ASAB déu va nam
trong mat phang vuong géc véi mat phang (ABCD). Khoang cach gitta hai dudng thang BC' va

N

av/3 av/2
©== D=

¢S Cau 8. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh déu bang 2a. Khoang cach giita

©

2

D) av/3.

® Loi gidi.

hai dudng thing BC va AA’ bang
® 2 ®2
5 7

\ N

¢S Cau 9. Cho hinh chop tit giac deu S.ABCD c¢6 AB = 2a, SA = 4a. Khodng cach gitta hai

dudng thang AC va SD bing

Vi1da VTa
@2‘ 2'

VTa
®
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 10. Cho hinh chép tit gide déu S.ABCD c6 day 1a hinh vuong tam O canh a; SO = 2a.
Khoang cach giita hai dudng thang AC' va SD bing
a\/§ 2a\/3 2a 4a
@ T. . - .

uwong

Conb

Cé

6

¢S Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a. AABC déu, hinh chiéu
vuong goc H clia dinh S trén mit phang (ABCD) tring véi trong tam ctia AABC. Dudng thang
SD hgp v6i mat phang (ABCD) géc 30°. Tinh khoang cach d tit B dén mit phang (SCD) theo

a.
@d:%f. d=a721. ©d=a. (D) d = av/3.

Noi PauCé YChiO b
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

cach tit D dén mat phang (SBM)?

av/2.

¢S Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA = a,SA 1 (ABCD), day ABCD 1a hinh vuong.
Goi M, N lan lugt 1 trung diém ctia AD, DC, géc gitta (SBM) va mit day la 45°. Tinh khoang

N

av/2 av/3
GEZ) 02

o Li gidi.

¢S Cau 13. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A;B1C1 Dy ¢6 AA} = 2a, AD = 4a. Goi M 1a trung
diém AD. Khoadng céch giita hai dudng thang A;B; va C; M bing bao nhiéu?

@ 3a. 2a/2.

@ av/2. @ 2a.

o Li gidi.
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y £ £

4 N
¢S Cau 14. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, tam O. Canh bén
SA = 2a va vudng géc véi mat day (ABCD). Goi H va K lan lugt 1a trung diém ctia canh BC
va C'D. Tinh khoang céch gitta hai duong thang HK va SD.

@2 =3 ©) 2. a@

® Loi gidi.

¢S Cau 15. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat tam I, AB = a, AD = 2a. n)
Goi M la trung diém ctia canh AB va N la trung diém doan MI. Hinh chiéu vuong géc ciia diém °O
S lén mat phang (ABCD) trung véi diem N. Biét goc tao bdi duong thang SB véi mat phang

(ABCD) bang 45°. Khoang cach giita hai duong thing M N va SD theo a la c

® av. ) ©s © O

2
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

it

4e)

y £ £

4

Wa.

7

¢S Cau 16. Cho tit dien OABC trong d6 OA, OB, OC doi mot vuong goc véi nhau, OA =
OB = OC = a. Goi I 1a trung diém BC. Khoang cach giita AI v OC bing bao nhiéu?

N

o :

2 2

® Loi gidi.

dudng théng chéo nhau BD va M N.

A) 3. V5.

¢S Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh vuong canh bang
10. Biét SC = 10v/5. Goi M, N lan lugt la trung diém ctia SA, CD. Tinh khoang cach giita hai

(©)s. (D) 10.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N
> Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh chit nhat. Biét
AB = a,AC = aV/5, gbc gitta SB va mit day 1a 30°. Khoang cach gitta hai dudng thing chéo
nhau AB va SC bang
2a\/ﬁ 2a\/ﬁ 2a\/@ a\/ﬁ
@13‘ 7' ©13' @13‘ (o)
\ y, C
® Loi gidi 'g
.................................................................................................. QA
.................................................................................................. c
o]
.................................................................................................. O
.................................................................................................. \o
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. O
.................................................................................................. A
.................................................................................................. )
—
.................................................................................................. c
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. D=
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. O
=
.................................................................................................. ‘c
.................................................................................................. QA
.................................................................................................. D
.................................................................................................. >
4 N
&> Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong, goi M la trung diém ctia
AB. ASAB can tai S va nim trong mit phing vuong goc véi day (ABCD), biét SD = 2a+/5,
SC tao v6i mat ddy (ABCD) mot géc 60°. Tinh theo a khoang cach gitta hai duong thing DM
va SA.
@ a\/ﬁ a\/g @ 2a\/ﬁ @ 3a\/5
V79 V79 V79 V79
\ ¢ v

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

@aﬁ' a 42'

6

¢S Cadu 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong ABC'D tam O canh a. Cac canh bén
SA =SB =SC = SD = av/2. Tinh khoang cach gitta AD va SB?

a6 a6
2 © 28
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢S Cau 21. Cho hinh chép S.ABC. AABC vuong tai B, BC = a, AC = 2a, ASAB deéu. Hinh
chiéu ctia S lén mat phang (ABC) trung v6i trung diém M ctia AC. Khoang cach gitta SA va
BC' la

@ a\/66 2av/11 @ 2a+/66 @ av/11

11 11 11 11

O

c

o)

>

(]

® Loi gidi. o
O

‘O

O

(0]

¢S Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D v6i AD =
DC = a, AB = 2a. Hai mat phiang (SAB) va (SAD) cung vuong goc véi day. Goc giita SC' va
mit day bang 60°. Tinh khoang cach giita hai duong thing AC va SB.
2av/1
@ GT\/E. @ 2a. @ av/2. @ a\5/_5.

\ y_
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

A

i

@ ~

E ¢S Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B véi AB =
.| BC = a,AD = 2a. Hai mat phang (SAC) va (SBD) ciing vuong goc véi day. Goc gitta (SAB)

,6 va mat day bang 60°. Tinh khoang cach gitta hai duong thing CD va SB.

@ 2a\/§‘ 2a\/§.

15

a3
©

madi thanh t

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 24. Cho ti dien OABC ¢6 OA, OB, OC d6i mot vuong goéc véi nhau va OA = a,
OB = OC = 2a. Goi M la trung diém ctlia canh BC. Khoang cach giita hai dudng thing OM va
AC bang
@2 2875 ©o. ®e -
2 5 3
Q y g
S . 4

® Loi giai =
.................................................................................................. n)]
.................................................................................................. C
O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. Vo)
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. O

.................................................................................................. ‘c
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. >
‘O

O

¢S Cau 25. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 day biang 2a, SA tao véi day mot goc 30°. =)
Tinh theo a khoang céach d giita hai duong thing SA va CD. O
®a= 210 ® =V ©a= e OF P4t .

5 5 5 5 o)

2

® Loi gidi.
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J 37. Khodang cdch gitra hai dudng thdng chéo nhau

Két néi tri thirc véi cude séng

A

SE va duong thing BC bing bao nhieu?

® 22

3 2

¢S Cadu 26. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' 1a tam giac vuong tai B, AB = a, canh bén SA
vuong géc véi day vi SA = av/2. Goi E la trung diém ciia AB. Khoang cach gitta dudng thang

BT

LIS

ai, miét m

N =

¢S Cdu 27. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 AB = a, AA’ = 2a. Tinh khoang

cach gitta hai duong thang AB’ va A'C.
3 2v/5
U8 25,

2V/17
O

(© avh.

a.

Luyén mai thanh t

® Li gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢S Cau 28. Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 cac mit bén 1a nhitng hinh vuong canh a. Tinh khoéng

cach gitta hai dudng thang A'C' va AB'.
a3 av/5
TR T

av/3
©—

® Loi gidi.

SC.

@d:a 2a\/7'

7

21
7

® d=

¢S Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang, AB j/ CD, AABC vuong tai A,
AB = a, BC = 2a, SA = SB = SC = a/2. Tinh khoang céch d gitta hai duong thing AB va

2a\/ﬁ
7.

(©d= @d:Qa;/g.

® Loi gidi.
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J 37. Khoang céch gitra hai dudng th&ng chéo nhau Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh a. Goi M, N lan lugt
la trung diém ctia AB va AD, H la giao diém ctia CN va DM. Biét SH vuong géc mit phang
(ABCD) va SH = a+/3. Khoang cach gitta dudng thing DM va SC la
av/57 aV/57 3av/57 2a\/57
@ © © =5

38

38

én mad

¢S Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong tam O canh a; SO = ;SO L
(ABCD). Khoang céch giita hai dudng thang AB va SC' bing

®%E. 243 R DG

15 5 15
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

dudng thing AC va SB biang

¢S Cau 32. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC' la tam giac déu canh a, SA vuong goc véi mit
phang (ABC), géc gitta duong thang SB va mat phang (ABC) bang 60°. Khoang cach gitta hai

@—a‘/ﬁ. avls (©) 2a. @—“ﬁ.
2 5 7
® Loi giai
.................................................................................................. (0)
c
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. :
.................................................................................................. Q
.................................................................................................. c
(@)
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘o
.................................................................................................. U
.................................................................................................. O
.................................................................................................. (A
.................................................................................................. )
L p—
.................................................................................................. :
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. A=
.................................................................................................. ‘O
O
4 N g
— ¢
$>CAu 33. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AABC la tam gidc vuong tai A, AC' = av/3, ABC =30°. |
Goc gitta SC va mit phéng ABC bing 60°. Canh bén SA vuong goc v6i day. Khodng cach tir A —
dén (SBC) bing (0]
@ a6 a3 @ 2a\/3 ﬁ =

 Loi gidi.
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J 37. Khoang céch gitra hai dudng th&ng chéo nhau Két néi tri thirc véi cude séng

A

&> Céu 34. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a. Géc ABC = 60°
vad SD = av/2. Hinh chiéu vuong géc ciia S len (ABCD) la diém H thuoc doan BD sao cho
HD = 3HB. Goi M la trung diém ctia canh SD. Tinh khoang cach giita hai dudng thing C'M

va SB. 3 3
av'3 av/30 av'3
®2F DEEl ©~
O Loi giéi.

40 -

>
3 &% Cau 35. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi K 1a trung diém ctia DD’. Tinh

khoang céach giita hai duong thing CK va A'D.

a

a
5

a a
©Z' 2

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

49 Cau 36. Cho hinh hop chi nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh vuong canh av/2,

AA" = 2a. Tinh khoang cach gitta hai duong thang BD va CD'.

@ 2a. av/2.

o ORE

Con budng

6

¢S Cau 37. Cho hinh hop diing ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh 2a, canh bén
AA" = a\/2 va AD' 1. BA’. Tinh khoang cach giita hai dudng thang AD’ va BA'.

@22 ® 8

3 3

Noi Pau Cé Y Chi & b6 C

©a

 Loi gidi.
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J 37. Khoang céch gitra hai dudng th&ng chéo nhau Két néi tri thirc véi cude séng

A

@ SU’ DUNG PP TOA PO DE TINH KHOANG CACH.

. | $>Cdu 38. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bing a. Goi K la trung diém ctia
Ol DD Tinh khoang cach giita hai dudng thing CK, A'D.

O 3 9
f_» A a. g" @Ea. a.

® Li gidi.

thanh tai, mi

~ u

> Cau 39. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M, N lan lugt la trung diém
ctia BC va DD'. Tinh theo a khoang cach giita hai dudng thing M N va BD.

B va. ® V3¢ Ve ©® Y3

2 3

Luyén mai

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /
g@'@ TICH PHAN CO BAN (A), KET HOP (B)
—_ >

1. kién thiéc can nhé
Cac tinh chéat

1) (/f(x)dx)/: Va/f z)+C;d /f da: = f(z)dz.

2) Néu F(z) ¢6 dao ham thi /d [F(z)] = F(z) + C.

3) /kf(x) de = k/f(x) dx v6i k 1a hing s6 khac 0.

0 [15@ 29w do= [ f@)dot [glo)dn

5) Cong thiic doi bién s

Cho y = f(u) va u = g(x). Néu /f(:r:)da: = F(x) + C thi /f[g(m)]g'(z)dx = /f(u)du =
F(u)+C.

6) Céc cong thic khac

b c b

O] /f(x)da::/f(x)dx-l—/f(x)dxvéia<c<b.

a a c

kf(x)dx (k #0).

©®
N
\

=
N

o

8

I

s\@

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Dudng

® / fe)de = Fiz)| = F()~Flo)
© [t sto)as= [ s sy
© / fla) do = / Fiydt = / f(z)dz
® / f(x)de = f(x) = /() - /(@
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

- y /7 4
2. Bai tap mau
8
Cho ham s f(x) ¢6 f(3) =3 va f'(x) = —— - S Yo > 0. Khi do / f(2) dz bing
3
197 29 181
@r. ® 5 7 © 5

at gioi.

&
~

iét mai t

qi, mié

~

Luyén mai thanh t

2) PHUONG PHAP GIAI

B1: Dua vao f'(z) suy ra duge f(z

B3: Tinh/f(x) dx

( & Phan tich huéng dan giai )

1) DANG TOAN: Day la dang cho trude f(x), f/(x). Tinh /f(:z:) dz.

/f

B2: Tu f(mo) ta tim duge heé s6 C cua f(x

b

a

‘
3. Bai tap tuong tu va phat trién
, : \
6 Cau 1. Cho b sb f(z) ¢6 £(7) = 15 va f/(a) = — ;f\}ﬁ ¥z > 0. Khi d6 / ) s
b 347 287 2
&% ® = — @7 ‘

® Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

1
$>Cau 2. Cho ham sb f(z) ¢6 f(—1) =1 va f/(z) = x - e*™' + 2. Khi d6 /f(ac) dx bang
0

(A) —e? — 2¢ + 6. (B) €? 4 2 + 6. (C)—e? +2e +6. (D) e — 2e + 6.

® Loi gidi.

(A) 3. é ©1. %
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J 38. Tich phan co ban (a). két hop (b) K&t ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N

2
> Cau 4. Cho ham s6 f(x) ¢6 f(1) = e+ ! va f'(z) = 2% 4+ e 4+ msin(mrz). Khi d6 /f(x) dz
0

4
b\v

a%%z—? 5e2—|—7 ©5e2—2 @e2+3

5 5 5 5 °
. y

® Loi gidi.
‘:6 ..................................................................................................
(@)}
¢ \
“«O (2% +1)°

== | ¢>Cadu 5. Cho ham s6 f(z) xac dinh tréen R\ {0} théa man f'(z) =
f(1) = —4. Gia tri ctia biéu thic f(—2) + f(2) bing

O
£ @g+4ln2. §+21n2. ©Z+4ln2. ® 2 +2m2.

@
= o Loi gidi.

9 Cau 6. Cho ham sb f(z) xac dinh trén (0; +00) \ {e} va théa man f'(z) = PP Biét

. 1 1
rang f (@) =In6va f(e?) =3. Tmh T = f (E) + f(e?).
(AT =1+In2. (B) T =In3. (©T=3+3m2. (D)T=2+3.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

- o ) . N7 ) D 2
/ . e —
¢S Cau 7. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham f'(x) = T VG trén [0; +00). Biét [g;r}rm) f(zx) 3

khi d6 phuong trinh f(z) = 0 ¢6 céc nghiém thuoc khodng nao?

(A) (0;1). (1;2). ©(23). D) (3;4).

A —
A . 1

> CdAu 8. Cho ham so f (v) xéc dinh trén R* théa man f"(z) = —, f(=1) =1, f(1) =0 va O
x

f(2) = 0. Gia tri ctia biéu thitc f (—2) bing >

(A)1-2In2. (B) 2+ 2. (©3+n2. (D) In2. \O

® Loi giai. =
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J 38. Tich phan co ban (a). két hop (b) K&t ndi tri thire véi cude séng

A

Cau 9. Cho him 6 f() c6 f(r) = 7 1)\/;_ ——¥a > 0w f(1) = 2V2. Khi d6
2
/f(x) dz bang

@4\/‘—5. ® 13+ 2 @4\/‘—% @4\/§+@—1—0.

® Loi gidi.

ht

than

2
¢ Cau 10. Cho ham s6 y = f(z) théa man f/(z) = ze* va f(0) = 2. Tinh /f(a:) dz.

(A)e? +5. (B) -s. ©e* +1. @08.

o~

uyén mai

~

L
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N

2x
$>Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) théa man f(In3) = 3 va f'(z) = Yz € R.

€
In3

e +1—+e*+1
Khi do6 /e‘”f(a:) dz béng

®—010g8\/§. 20—8\/5' ©20+8\/§‘ @10—8\/58.

3 3 3
® Loi gidi.

.................................................................................................. 5
.................................................................................................. C
.................................................................................................. o)
>

.................................................................................................. m
.................................................................................................. ~
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
‘O

4 N U

$>CaU 12. Cho ham s6 f(z) c6 f(5) = 13 va f'(z) = vz > 0. Khi ds | 9

X
r+d—2y/z 14 @
5
0
/mf(m) dz bang —
1673 B 17 219 181 O
15 15 9 6 =
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

dz bing

j@

4\/§+1‘

$>Cau 13. Cho ham sb6 f(zx) c¢6 f(1) =4 va f'(z) =

N
Inz

t(nz+1—+vnz+1)

, Vo > 1. Khi do

CRESSS

® Loi gidi.

/ f(z) dz bang
0

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

¢S Cau 14. Cho ham s6 f(z) ¢6 f(—7) = =2 va f'(z) =

sin 2x

, Vx> 0. Khi do
sine +1—+/sinz +1
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

€Cau15. Cho ham 6 f(z) 6 f(7)

cosx —sinx

= 0 va fl(z) = Biét

sinz 4+ cosx

1
2Inv2 + bv2 ,

/cos (ﬂc+ %) flz)dz = a2 n\/_2—|- \/_+c; v6i a, b, ¢ la cac s06 nguyén. Khi d6 a + b + ¢
0

bang

(A)2. 0. ~1. D) 1.
. V.
® Loi giai

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

B 522 — 15z + 14
N V2r —3 ’

$> Céu 16. Biét f'(z)

fz) =

(ax? + bz + ¢) \/2x — 3 v6i z > g, (a,b,c € Z).
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4e)

LIS

ai, miét m

N =

ht

In8
Va > 0. Khi d6 /f(x) dz bang

In3

(A)2—2v2In2.

than

~ u

2v/2 — 2¢/21n 2.

$>Cau 17. Cho ham sé f(z) théa man f2(0) = 4v2 + 6 va f(z) - f'(z) =

e +1—+er+1’

(C)2v2In2. (D) 2v2 +2v21n2.

uyén mdai

L

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

7
f(2) = €. Tinh /% du.
5

6 C6 Con bu

?

@
&b

® L&i gidi c
...................................................... O
............................................ >
.................................................................................................. o
.................................................................................................. U
.................................................................................................. =
.................................................................................................. O
.................................................................................................. =
.................................................................................................. (o)
.................................................................................................. =
4 ) N\
$>Cau 19. Chohamsbéy = f(x) c6 f(1) = 5\/&1 f(z) = (x—f 2 v6i z > —1. Khi d(’)/f(x)dx
1
bang
®4lng+1. lng—él. (©4ms -1 @ln%—l—él.
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 20. Cho ham 56 f(z) ¢6 f(0) = —§ v f(z) =

tat ca cac nghiem thyc clia phuong trinh f(z) = 0 bang

(A 12. 0. (©)s.

vz +1

v6i moi gia tri cia z € R. Tong

— L,

B Th.S Nguyén Hoang Viét - @ 0905.193.688 RUEEI{el



Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 21. Cho ham sb6 f(z) c6 f(—1)

/5f(x)dx _ Vs

b .
—\/_H véi a, b, ¢ la cac so nguyén duong. Khi dé gia tricia T =a+ b+ ¢

2 va f'(z) = . Biét
(2 4+ 22+ 3) Va2 +2x+3

2
bang
(A)21. 52. (©)64. (D) 13.
\ V
o Loi gidi.
4 N\
. p P 2 !
¢S Cau 22. Cho da thitc bac bon y = f(z) dat cuc tri tai x = 1 va z = 2. Biét lin(l) %f(x) =2
T— €T
1
va f(4) = 16. Tich phan /f(ac) dx bing
0
17 ®2 19 ®L
60 15 30 4
. V.
® Loi giai
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

9 Cau 23. Cho ham s6 f(z) théa man f'(z) - [f(2)]?°?° = z - e® v6i moi z € R va f(1) = 1. Gia

tri ctia [f(2)]?°?! bang
2021e? + 1.

262021 4 9021.

(C)2021e? +2021. (D) 202122 + 1.

TR

Tinh Q — a2020 + 62021.

AQ=2 (B) Q = 4041.

¢ Cau 24. Cho ham s6 y = f(x) véi f(0) = f(1) = 1. Biét rang: /e””[f(a:) + f'(x)]de = ae+b

0

©e=-1

Luyén mai thanh tai, mi

® Li gidi.

> Cau 25. Gia stt ham s6 y = f(z) lién tuc, nhan gid tri duong trén (0; +o0) va thdéa méan

f(1) = Ve, f(z) = f'(x) -3z + 1, v6i moi = > 0. Gié tri ctia In [£(2020)] bing

® —L_

3
—v/6061. .
@ 2 V6061

© 2\/6061. (D) v/6061.

D Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$5Cau 26. Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham lién tuc trén doan [0;1] théa man f(1) = %,

1 1 1
4
/(f’(a:))2 dz = 5 va /x3f(a:) dz = @ Tich phan / — 1] dz bang
0 ) 0 . 0
5 ® -5

[ > Cau 27. Cho ham s6 f(z) thoa man f'(z)

= (22 + 1) f2(z), Yz > 0, f(z) £ 0 va f(1) = —%. }
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

2020
Khi d6 / f(z)dz bang
1
2021 4040 2021 2020
bt g bt i p—
In 4040 ! 2021 ©1 2020 @ 2021
N V
® Loi gidi
O e
m ..................................................................................................
e
B, 1 .
,6 > Cau 28. Cho ham s6 f(z) théa man /z - f'(x) = —f(z), Vo > 1 va f(e) = ~5 Gia tri
E £ (62°%) bing
— 1 1
@ (@ -20. ® = (©) —2021. =t
E \ /
o~ ® Loi gidi.
%e)
e
A R
c
WO < |
e R
i
;6 ..................................................................................................
C ..................................................................................................
«@-
> N
S5( |
— > Cau 29. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc va nhan gia tri duong véi z € (—g; +oo> thoa méan
1) = ! 3z + 1. Tinh /
F =1, fa) = Fe)VEF L Tah [ Lo
s
1 2 [/ 2 1 2
(A) I =e3 (et — €?) .I—eﬁ(eﬁ— ) @I:eQ(eﬁ—@) (D) I =e3 (e2—e)
\ V.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

1
= —. Tinh

0,Ve € Rva f(z) = —e”- f*(z), f(0) = 5

@ln In

et +2
e3+1°

et +1
et +2°

¢ Cau 30. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lien tuc trén R théa man cac diéu kien f(z) >

4

/ e’ f(x)dx.

w

D6 C6 Con Buong

4

fre(z) o
0 (A I =112.

$>Cau 31. Cho ham s6 f(z) lien tuc tren R va f(2)
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388
38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

2
. In(1+ 2 p
> Cau 32. Cho / % do = gln5 +bIn3+cln2, véi a, b, ¢ 1a cic s6 nguyén. Gia tri ciia

1
| a+2(b+c) la
Ol ®@o. ® 9. ©s. D)s.
O\ /
«O ® Loi gidi.
e
e
o e
O e
GG
e
[=
,-g r ; N

dx 8 2

=+ | ¢ Cdu 33. Ch/ =avb—2ya+ =, (a,b € R*). Tinh a + 2b.
e ? Ve+2+vr+1 ¢ 3\/5 3(a ). Tinh a

0
El ®a+m=7 (B a+2b=>5. ©a+2=-1. Da+2b=8.
C \ y_
«@D- o Loi gidi.
> 9
o I R
]

e +m khixz >0

1
$>Cau 34. Cho ham sb6 f(z) = { lien tuc trén R va /f(a:) dz = ae +
1

22V3+x2 khiz <0
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

A

bW3+¢ véia, b ceQ. Tong T = a+ b+ 3¢ bing

(A) 15. —10.

(©) -19. D) —17.

® Loi gidi.
4 N\
1
$>Cau 35. Biét I = /eg” sinzdr = % Vi % 13 phan s6 t6i gidn, a, b € N. Gia tri ctia a.b
0
la
(A) 3. 2. (©4 (D) 6.
. V.
® Loi giai
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
N r Inz c . . 2, 12
SCaAu3db. Chol= | ————dr=aln3+bln2+ -, véia, b,c€Z. Tinh T = a* + b* +
z(lnz 4 2)2 3
2. 1
AT =1. (B) T =11. ©T=09. DT =3.
\ V.
® Loi gidi.
SO et |
m ..................................................................................................
T
4 N
h d
$> Cau 37. Biét réng/3x+5\/3iﬁ+7:a1n2+bln3+cln5, véi a, b, ¢ 1a cac s6 hitu ti.
0

Gia tri ctia a + b+ ¢ bang

AI=4 B I=3

©1=o0. D1I=-4

® Loi gidi.

In6
> Céu 38. Biét /

0

e g
1++e*+3
® T =0.

r=a+bln2+ cln3 vé6i a, b, ¢ 1a cac s6 nguyeén. Tinh T =

®r-=
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

1
r+3)(x+1)3

57.

1
¢ Cau 39. Cho /
NG

thiic a® + b* bang

(A)17.

dz = a — Vb v6i a, b la cac s6 nguyen. Gié tri ciia bidu

(D) 32.

1
cua 4a + 3b 1a

. 1 .
$> Cau 40. Cho tich phan I = / (:1: + E) Inzdr =a-e*+0b, a va b la cac s6 hitu ti. Gia tri

13 13 13 13
?. G Z. _Z. _7.
\ V
 Loi gidi.
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y 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b)

Két néi tri thirc véi cude séng

A

=]

dx
e —14 (z—1)yx

> Cau 41. Biét /

5
a — bc bang

=va—+Vb—cvéia,b, ceZ". Gia tri cia bidu thiic

?. ~19. (©)19. —16.
— y.
O -
— Loi giaqi.
o ®Lloig
L e
«O
L
TS O
B
‘m. ..................................................................................................
E ..................................................................................................
O o
i
c --------------------------------------------------------------------------------------------------
C
'2 4 s N\
i
0 | $©Cdau42. Chohamsb y = f(z) lién tuc trén R va théa man f(4—x) = f(x). Biét /asf(x) dz =
£ ; 1
<5. 5, tinh /f(:z:) dx.
= |
5 7 9 11
“l @z > > 2
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
¢S Cau 43. Cho ham s6 F(x), biét F(1) = 4 va F(z) la mot nguyén ham ctia ham f(x) =
(z+1)Inz+2 . . .
. Tinh F(e).
= olna inh gia tri F(e)
(Aln(1+e)+2+e. (B In(l+e)+3+e. (C2In(l+e)+1.  (D)In(2+e)+3+e.
N V_
® Loi gidii.
.................................................................................................. o
c
-------------------------------------------------------------------------------------------------- lo
4 N\

Khi do6 /F(:E) dx bang
0

¢ Cdu 44. Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 4 cos? z — 5 va théoa man F(0) = 1.

>

)

c

o

®)

‘O

®)

@

32 32

S D) -7+ . Ne)
\E

O

>

‘O

O

- |

«O

QA

—3r?
(A ——+m. St
2 2
\ V_
® Loi gidii.
o)
, Y1 2
> Cau 45. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén R théa man f(z) + f (g — x) =
3
sinx - cosz, v6i moi x € R va f(0) = 0. Gia tri cta tich phan /x - f'(x) dx bang
0
1 T 1 T
i T 1 I
N y_
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/ 38. Tich phan co ban (a), k&t hop (b) K&t néi tri thire véi cudc séng

AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc K&t ndi tri thire vai cude sbng

.
TIM THAM SO DE HAM SO BAC 1 TREN BAC 1 PON

5@’@ DIEU
@ v ]

1. Kién thitc can nhé

1. Dinh 1y vé diéu kién da dé ham sb don diéu: Gia sit ham s6 f ¢6 dao ham trén khoang K.

Khi dé

a. Néu f'(x) > 0, Vr € K va f'(x) = 0 chi tai hitu han diém thuoc K thi ham sé f dong bién trén
K.

b. Néu f'(z) <0, Ve € K va f/(z) = 0 chi tai hitu han diém thuoc K thi ham s6 f nghich bién
trén K.

2. Mot s6 bai toan va phuong phap giai
Bai toan 1. Tim tham s6 m dé ham s6 y = f(x;m) don diéu trén khoang (o; ).

PHUONG PHAP

Buéc 1: Ghi diéu kien dé y = f(z;m) don diéu trén (a; ). Chang han:
e Dé yéu cau y = f(x;m) dong bién trén (o; 8) = ' = f/'(z;m) > 0 Vx € (; ).
e D¢ yéu cau y = f(x;m) nghich bién trén (o; 8) = ' = f'(x;m) <0 Vz € (o; ).
Bu6c 2: Doc lap m ra khoi bién s6 va dit vé con lai la g(z), ¢6 hai trudng hop thudng gip:
© m = g(x) Vo € (a; 8) = m > {n%w(x)
© m < g(x) Yz € (03 ) = m < ming(z)
Budc 3: Khao sat tinh don diéu ctia ham s6 g(z) trén D (hodc st dung Cauchy) dé tim gia tri l6n
nhat va gia tri nhoé nhat. Tu d6 suy ra m.
ar +b

+d

Bai toan 2. Tim tham s6 m dé ham s6 y = don dieu tren khoang («a; ).

PHUONG PHAP

Budc 1: Tim tap xac dinh. Tinh dao ham /.

Budc 2: Ham s6 dong bién = ¢’ > 0 (ham s6 nghich bién = 3/ < 0). Giai ra tim duge m  (1).
d d

Budc 3: Viz # —— vaco x € (a; f) nén —— ¢ (a; ). Giéi ra tim duge m  (2).
c c

Budc 4: Lay giao cia (1) va (2) duge cac gia tri m can tim.

Bai toan 3. Dé ham s6 y = ax® + ba? + cx + d ¢6 do dai khodng dong bién (nghich bién) (z1;z2)
bang d.

PHUONG PHAP

+ Tinh 7/.
a#0

Aso W

+ Tim diéu kién dé ham s6 c6 khodng dong bién va ngich bién: {

+ Bién doi |z; — 29| = d thanh (z; + 29)? — 42179 = d? (2).
+ St dung dinh 1y Vi-et dua (2) thanh phuong trinh theo m.
+ Giai phuong trinh, so v6i diéu kien (1) dé chon nghiém.
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu K&t ndi tri thirc véi cude séng

y /

3. Mot s6 kién thitc lién quan khac:

e Dinh 1li vé diu ctia tam thic bac hai g(z) = az? + bx + c.
+ Néu A < 0 thi g(x) luon cuing dau véi a.

. . b
+ Néu A = 0 thi g(x) luon cung dau véi a, trit z = ~5

a

+ Néu A > 0 thi g(x) c¢6 hai nghiém xy, x5 vd trong khoang hai nghiém thi g(x) khac dau vdi a,
ngoai khoang hai nghiém thi g(x) cting dau véi a.
e So sanh cac nghiém x,, 7, ctia tam thitc bac hai g(z) = ax? + bx + ¢ véi s6 0.

(A >0
O T1<T93<0& < P>0
(S <0.
(A >0
] O<zi <2< P>0
(S > 0.
" — O r1 <0<z P<O.
‘O Cac truong hgp dic biét:
O <z ar +b N PPN . o .
.. eHamsoy= o d (ad — bc # 0) dong bién trén ting khoang xac dinh khi: ad — be > 0.
«O b
= oHimsby= Zji = (ad — be # 0) nghich bién tren timg Khodng xic dinh khi: ad — be < 0.
‘© o ad — be > 0
S e Ham s6 y = (ad — bc # 0) dong bién trén khoang (a; +00) khi: { _g
TS cr +d — < a.
«@- c =
é az 4 b ad —bec <0
- e Ham s6 y = o d (ad — bc # 0) nghich bién trén khodng (o; +00) khi: —d cu
c
0 ad — be > 0
< ar +b —
/g e Ham s6 y = o d (ad — bc # 0) dong bién tren khoang (o; 8) khi: 7d S
= >4
z(_) ad —bec < 0
£ , b , -
~ eHamsoy= Zjid (ad — be # 0) nghich bién trén khoang (a; 3) khi: = <o
«@D- —d
> e >0
3 (up + uy) - n

e Tong ciia n s6 hang dau cap sb cong la S, = 5

e Néu ham s6 f(t) don dieu mot chicéu tréen mién D (Iluon dong bién hogc luon nghich bién) thi
phuong trinh f(¢) = 0 c¢6 t6i da mot nghiem va Vu, v € Z thi f(u) = f(v) & u = .

2. BAI TAP MAU

) 4
Cho ham s6 f(z) = =

(m 1a tham s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham s6 da
l’ —

cho dong bién trén khodng (0; +00)?
(A) 5. (B) 4. (©)3. D) 2.
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Két néi tri thire véi cude sdng

~ % Phan tich huéng dan giai )
1. DANG TOAN: Day la dang tim gia tri tham s6 m dé ham s6 ddng bién trén mot
khoang cho truée.
2. HUONG GIAT:
2 N BN N 2 . . N / _m2 + 4
e Buéc 1: Tim diéu kién xac dinh; tinh dao ham ¢y’ = W (x #m).
T —m
e Bu6c 2: Tim diéu kién dé ham sé da cho dong bién trén khoang (0; +00):
y' > 0,Vz € (0; +00) - —m*+4>0
x#m m < 0.
e Buéc 3: Tim m théa man diéu kién 6 bude 2, roi chon gia tri nguyén m théa man.

y /

vibu @
| Cho ham s6 z = m’
O haim SO = -
y —x +4m

da cho dong bién trén (—oo;1)?

(A)1. ® 2.

% Phan tich huéng dan giai )

1. DANG TOAN: Day la dang vé tinh don dieu ctia ham s trén mot khoang cho trude.
2. HUONG GIAT:

e Buéc 1: Tinh dao ham ctia ham so.

L s , >0
e BudGc 2: Ham so dong bién trén khodng (—oo; 1) khi Y
4m > 1.
e Buéc 3: Két luan.

(m la tham s6 thie). C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham s

(C©)3. D) 4.
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu K&t ndi tri thirc véi cude séng

V' J S

3. Bai tap tuong tu va phat trién

&> Cau 1. Két qua ciia m dé ham sb sau y = * —:_7; dong bién trén timg khoang xac dinh 1
x
Bl ®m<2 B m>2 ©m<2. D)m > 2.
O -
— ® Loi giai
«O
4 N\
~ 7z . . ? 2z l‘ - m2 N . Z
¢S Cau 2. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 y = o dong bién trén khoang
x —3m

(—o0;1).
@me (—o00; 1) U (2; +00). (B) m € (—o0;1).

@me (1;2). @me (2; 400).

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

£ £ 2 2 .z . 2 2 N A mx + 4
¢S Cau 3. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 y =

nghich bién trén (—oo;1).

r+m
A-—2<m<-1. B -2<m<2 ©-2<m<-1. D-2<m<-1.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

&S Cau 4. C6 tat ca bao nhieu gia tri nguyén ctia tham sé m dé ham s6 y =

bién trén khoang (0;2)?

(A)6. 5.

mx + 10

—— nghich
2r+m netie

©o. D) 4.

® Loi gidi.

~

ong

. ) )
>CGu 5. Cho ham sé y = 12 _2m — 3

Tr—m

nguyén ctia m dé ham sé dong bién trén khodng (2; +00). Tim tong cac phan tit ciia S.

(A) 3. ®) 4.

v6i m 1a tham s6. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri

(©)s.

 Loi gidi.

P66 C6 Con bu

¢S CaAu 6. Tinh tong cac gia tri nguyen cta tham s6 m dé ham s6 y =

khoang (—oo; —4)7

A)9. 10.

3 R .
rm dong bien trén

(©)s. (D) 11.

 Loi gidi.

Noi Pau C

$>Cau 7. Tim m dé ham s6 y =

@m € (—4;1).

r+m

m € [—4;1].

(m+3)x+4

nghich bién trén khoang (—oo;1).

@me (—4; -1]. @me (—4;-1).

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

atg

A

4 N\
. p e . 1 2 12
¢S Cadu 8. Co bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m de ham s6 y = (m + )33: mt nghich
T+m
bién tren khodng (1;+00)?
(A)6. (B 5. (©)s. (D) 4.
N V
® Loi gidi.
o P3 = £ 9 2 s ) Z 207 s Z mx—6m+5 X 93
¢S Cau 9. Biét tap hgp tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé ham so y = dong bien
x—m
trén (3; +00) la tap c6 dang (a;b]. Tinh gié tri cia S = a + b.
(A) 4. B 3. —5. (D) 6.
® Loi giai
4 N\
£ N S mx + 2 N S . N ~ S 2 Pa 3 .
$>Cau 10. Cho ham s6 y = apeey m la tham so thuc. Goi S la tap hop tat ca cac gia tri
x+m
nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 nghich bién trén khoang (0;1). Tinh tong cAc phan tit clia
s
(A)1. 5. (©2. D) 3.
N V.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

4 N
. p tanz — 2 P . P i
$>Cau 11. Cho ham sb6 y = tL’ m la tham so thuc. Goi S 1a tap hgp tat ca gia tri
anx —m

£ 2 A 2 . £ T - 2 2 X 2 2
nguyén ctia tham so m dé ham so dong bién trén (_Z; O). Tinh tong cac phan tit ctia S.

(A) —48. 45. —55. —54.

—
4 N 6
- ) R I P PR —cotz +2 L1
$>Cau 12. C6 bao nhieu gia tri nguyen clia tham s6 m dé ham s6 y = ————— nghich bien | .
- cotx + 2m
tren khos (o; —). ‘0
rén khoang 1 O

A)o. ® 3. ©1 D2 -

¢ Cau 13. C6 bao nhieu gia tri nguyen cta tham sé m trén khoang (—100; 100) sao cho ham s

_ et nghich bién trén khoang (0; +00).
et +m
(A) 100. 102. ©112. (D) 110.

® Loi gidi.
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Cau 14. Cho ham s6 y = me

e e~ 4+ m

®) 3.

5 (A)o.

, m 1a tham s6 thyc. Goi S 1a tap hgp tat ca gia tri

nguyén clia tham s6 m dé ham s6 dong bién trén (In 2; +00). Tinh tong cac phan ti clia S.

D) 4.

27 45

$>Cau 15. Chohamsbéy =

27 — 3m

,m 1a tham s6 thyc. Goi S 1a tap hop tat ca gia tri nguyen

ctia tham s6 m dé ham s6 dong bién trén (— log, 3; —1). Tinh tdng cic phan tit clia S.

(A) 45. (B) 44. (©)10. (D) 11.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
N . . . — 6
¢S Cau 16. Tim tat cd cac gia tri nguyén ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = my/z + 6m
T —m
nghich bién trén (4; +00).
(A)2. ®) 4. (©)s. D)s.
. V.
® Loi giai
.................................................................................................. o
.................................................................................................. C
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. =
n)
.................................................................................................. a
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
O
4 N ‘o
P Z ez . = P Z = N Z mlnz —2m X - £ m
¢S Cau 17. S6 gia tri nguyén cta tham s6 m trén sao cho ham s6 y = ——— dong bién
Inx —m °O
trén khodng (e; +00). =
A)2. ® 1. (©s. D) 4. O
\ V.
® Loi gidi. >
‘O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. -
.................................................................................................. Q
n)
.................................................................................................. (¢}
P
4 N\
¢S Cau 18. Tim s6 cac gia tri nguyén ciia tham s6 m trén khoang (—2020; 2020) sao cho ham sb
log1(3xz) — 5 1
2
(A) 2020. (B) 2021. (C)2023. (D) 2022.
. V.

® Loi gidi.
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

\:'6 ¢S Cau 19. C6 tat ca bao nhiéu gid tri nguyen ctia tham s6 m trén khoang (—2020;2020) d
nghich bién trén khodng (O; g)‘?

. 2 cosx — 2
ham soy = ———
cosT —m

(A) 2021. 2018.

[N

(C)2020. (D) 2019.

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

o Li gidi.

4> Cdu 20. Tinh tong céc gia tri nguyen ciia tham s6 m trén khoang (—2020;2020) dé ham sb

o -3 R .
y =227 2 43ng bién trén khodng (0; %)

~ sinz—m
(A) —2039187. (B) 2022.

(D) 2021.

(C)2093193.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Cdu 21. C6 bao nhieu gia tri nguyen clia tham s6 m dé ham sb6 y =

khoang (6; +00)?

(A)o. B) 6.

nghich bién trén
T+ 3m

¢S CaAu 22. Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé ham s6 y = 2® + 322 — ma + 1 dong bién

trén khoang (—o0;0).
@ m < 0.

m2—2.

@mg—l.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
N . . 2 . 1
S Cau 23. Tim tat ca cac gia tri thyc ctia tham s6 m dé ham s6 y = gx?’ — (m —1)z* — dmzx
dong bién tren doan [1;4].
1 1
@mgi. mGR. ©§<m<2. @mﬁ?.
\ V_

- ® Loi gidi.
O

m --------------------------------------------------------------------------------------------------
P
«O

e
Bo)

Er ‘

3

:'q',_ ¢S Cau 24. Tim tat ca cac gia tri thyc clia tham s6 m sao cho ham s6 y = f(z) = % +7mz? +

é 14z —m + 2 gidm trén nita khoang [1; +00).
14) ( 14} [ 14] [ 14 )
- —o0;—=— ). —o0; ——|. Ml _= .

o ®( ° 715 715 ©l-2-5 © |-+

s N\ V
L Loi gidii

c ®Lloig

L O U
L

L T T

1

~ Z ? z 1
¢S Cau 25. Goi S 1a tap hgp cac gia tri cuia tham s6 m dé ham s6 y = §x3 — émx2+2mx—3m+4

nghich bién trén mot doan c6 do dai bang 3. Tong tat ci phan tit clia S bing

(A)9. ~1.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N

> CAu 26. Tap hop tat ca cac gia tri thyc clia tham s6 m sao cho ham s6 y = —z*+(2m—3)2*+m

nghich bién trén khoang (1;2) la (—oo; 2—9] , trong d6 phan sb P 6 gian va ¢ > 0. Hoi tong p + ¢
q q
1a bang

(A)5. ®9. ©r. D).

 Loi gidi.

. . . z P 1 1
¢ Cau 27. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé ham s6 f(x) = gm2x5 — gmx3+
1022 — (m? — m — 20) x dong bién tren R. Tong gia tri clia tat ca cac phan ti thudc S bing
5 1 3
—. —2. —. —.
: ® ©3 :
\ V

 Loi gidi.
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408
39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

== | > Cdu 28. Tim tap hop tat ca cac gia tri ciia tham s6 m sao cho ham s6 y =

“= | bién trén khodng (—1;1).

B (—o0; —2). (—3;—2].

rz+1
2+z+m

(D) (—o0; -2).

nghich
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4

N
2 2 AA 2 IR . . N o Z PN z m2 —+ 3m
¢S Cau 29. C6 tat cd bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m dé ham s6 y = 3z + =Tl
43
dong bién trén ting khoang xac dinh clia né?
(A)1. ®) 2. ©a. D) 3.
. V.

1

. ) . ) SN
¢S Cau 30. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cua tham s6 m dé ham s6 y = Zw‘l +mx — — dong

bién tren khoang (0; +00).

(A)2. ®) 1.

2z
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/ 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

N ) o , . 2 . 1 ..
¢S Cau 31. Co6 bao nhiéu gia tri nguyén am ctia tham s6 m dé ham s6 y = 2® + ma — — dong

bién trén khodng (0; +00)?

(A) 12. B 0.

5%

a

thanh t

bién trén khoang (0;7)?

(A) 5. ® 2.

o~

- : » " 1 5
$» Cau 32. C6 bao nhiéu s6 nguyén am m de ham s6 y = 3 cos®z —4cotx — (m+ 1) cosz dong

uyén mdai

L
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> CAu 33. Tim m dé ham s6 y = sin® x+3 sin® z—m sin x —4 ddng bién trén khoang (O; g) .

®m<0. m>0.

@mZO. @mSO.

 Loi gidi.

, \
¢S Cau 34. Tim tat ci cac gia tri thyc clia tham s6 m sao cho ham s6 y = % dong
bién trén khoang (0; g) ?

@mZ—%. —%<m<0hoécm>1.
@—%<m§0hoacm21. @m>—%.
\ J

® Loi gidi.
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

4
~ . . . . P 20 o . cotrx —1 N o
¢S Cau 35. Tim tat cd cac gia tri thye ctia tham s6 m dé ham s6 y = P dong bién trén
mcotx —

khoang (1,5)
@me (—00; 0] U (1; +00). B) m € (—o0;0].
@me (1; +00). (D)m € (—o0;1).

o Li gidi.

tanz — 2

. tanx —m
trén khoang (0; Z)

¢S Cau 36. Tim tat ca cic gia tri thyc ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = —————— dong bién

@m§0h05c1§m<2. mﬁO.
C1<m<2. D) m>2.
N
® Loi gidi

$> Cdu 37. Tim tat ci cac gia tri clia m dé ham sb y = 8% 4 (m — 3) - 2°°%% 4 3m — 2
dong bién trén [%, 7r).

(A)-9<m<3. B m<3. ©m< 9. (D) m < —9.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

® Loi gidi
.................................................................................................. ()]
c
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. >
.................................................................................................. 9
-------------- C
.................................................................................... o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
O
4 3y ‘O
> Cdu 38. C6 bao nhidu gia tri nguyén clia tham sé a trén doan [—2019;2019] dé ham s6 | £
f(z)= (a —li-nlx) ln;a— 0 nghich bién trén khoang (1;e)? O
_ =
(A) 4035. 4036. (C)4037. (D) 2016. L-C)
® Loi gidi. -
.................................................................................................. ‘0
-------------------------------------------------------------------------------------------------- O
=
.................................................................................................. <U
.................................................................................................. n)
.................................................................................................. o
.................................................................................................. 2

$>Cau 39. Cho ham sb y =
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J 39. Tim tham s& dé ham sé bac 1 trén bac 1 don diéu

Két néi tri thirc véi cude séng

A

khoang (—10;10) sao cho ham s6 dong bién trén (—8;5)?

(A 14. 13.

(©)12.

® Li gidi.

IO T
O
\?6 > CAu 40. Tim tat ca cac gia tri thyc cia m dé ham s6 y = (m — 23) v/1 — 23 nghich bién trén

(0,

'g Am < 1. B m< -2. Cm>1. D) m > 2.
:"]-,_ ® Loi giai.
O
e
-C ..................................................................................................
= ISP
0
el
e
B
<5. 4 N\
> P 2 2 <z . . = 5 Z 29\ Z mlnz — 2 PN
5 ¢S Cau 41. SO cac gia tri nguyen khong duong ctia tham s6 m dé ham sb6 y = mzrm_3 dong
n p—
— | bién tren (e 4+00) 1a
(A)2. (B) vo sb ©o. D) 1.
\ V_
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4 N

$>Cau 42. Cho ham s6 y = o -4

v6i m 1a tham s6. Goi S 1a tap hop cac gia tri nguyén
Inzx —2m

duong ctia m dé ham s6 dong bién trén khoang (1;e). Tim s6 phan tit cia S.

(A) 3. ®) 2. ©1 D) 4.

Con budng

bé Co

o

i

Noi Dau Cé Y Ch
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./B 40. KHOINON K&t ndi tri thic véi cude séng

Y/
Bat @ KHOI NON
N

1. Kién thitc can nhé

a) Cac yeu to cd ban ctia hinh nén

a) Chiéu cao: h. A

(
(b) Ban kinh dudng tron day: r.
(c) Do dai dusng sinh: [.

)
)
)
)

L2
e~

(d) Géc ¢ dinh: 2a (0° < a < 90°).

?2n

at gioi.

b) Méi lién hé giita chiéu cao, dudng sinh va ban kinh day ctia hinh nén: I? = h? + R2.

&
~

¢) Hinh nén tron xoay tao thanh khi quay tam gidc: Cho AAIB vuong tai I quay quanh
canh goc vuong Al thi dudng gap khic ABI tao thanh mot hinh, goi 1a hinh nén tron xoay (goi
tat 1a hinh non).
(a) Duong thiang AT goi la truc, A la dinh, AT goi la dudng cao va AB goi la dudng sinh ctia
hinh noén.
(b) Hinh tron tam 7, ban kinh r = I B la day cta hinh nén.
d) Céng thic dién tich ctia hinh nén va thé tich ctia khéi nén: Cho hinh nén cé chiéu cao
la A, ban kinh day r va duong sinh la [ thi ta c6
(a) Dien tich xung quanh: Syq = 77l
(b) Dién tich day (hinh tron): Sq = 7r?;
(c) Dién tich toan phan hinh nén: Sy, = Syq + Sa;
1
)

. . 1
Thé tich khoi non: V.. = =Sqh = —7r?l.

d )
( non 3 3

e) Thiét dién citia hinh nén (N) khi cit béi mat phiang (P)

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

o TH1. (P) di qua dinh ctia hinh nén (N):
i. Néu (P) tiép xtic véi mat nén (V) theo mot duong sinh thi ta goi (P) 14 mat phang
tiép dién ctia mat non.
ii. Néu (P) cat hinh nén (N) theo 2 duong sinh thi thiét dién 1a tam giac can.
iii. Dadc biet, néu (P) di qua truc ctia mat nén (N) thi thiét dien 1a tam gidc can c6
canh bén [ va canh day 2r.
o TH2. (P) khong di qua dinh ctia hinh nén (N):
i. Néu (P) vuong goc v6i truc hinh nén thi giao tuyén 1a mot dudng tron.
ii. Néu (P) song song v6i 2 duong sinh hinh nén thi giao tuyén la 2 nhanh clia mot

hypebol.
iii. Néu (P) song song véi mot duong sinh hinh nén thi giao tuyén 1a mot dusng parabol.
R o e . .z ) . N TRa
f) Céng thic tinh do dai cung tron cé so do a°, ban kinh R lal = T30
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

g) Tinh chat AABC déu canh a:

A

. 3
(a) Do dai duong cao, dudng trung tuyén: aT'

2
3
(b) Dién tich tam giac: S = ¢ :l/_

2. Bai tip mau

vibu @

hinh nén da cho bang

@ 32v/5m
T

32

3. Bai tap tuong tu va phat trién

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang 2v/5. Mot mit phang di qua dinh ciia hinh nén va cit hinh
nén theo mot thiét dien 1 tam gidc déu c6 dien tich bing 9v/3. Thé tich khéi nén gisi han béi

(C)32/5r. (D) 96

S Cdu 1. Hinh nén c6 chidu cao 3v/3 cm, goc gita mot dudng sinh va mat day bing 60°. Tinh

dien tich toan phan S, ctia hinh nén do.

@ Sip = 187 cm?. Sip = 817 cm?.

(C) Sy = 271 cm?. (D) S = 9v/3 cm?.

® Loi gidi.

D6 C6 Con budng

Noi Pdau C
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y 40. KHOINON

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> CAu 2. Cho hinh nén c6 géc ¢ dinh bing 60°, dién tich xung quanh bang 18a?r. Thé tich

Vctia khdi nén da cho bang

(A) 9ma3V/3. 3ra’y/3.

(D) 37a®.

o~

Syq = 4ma?.

@ Syq = 32ma’.

¢S Cau 3. Mot hinh noén tron xoay c6 dudng sinh bang dudng kinh day. Dién tich day ctia hinh
non bang 4mwa®. Tinh dien tich xung quanh Sy, cia hinh nén do.

@ Syq = 8ma?.

8 2
@qu: 7;a :

uyén mdai

L

4> Cdu 4. Trong khong gian cho tam gidgc ABC vuong tai A, AB = a va AC' = av/2. Tinh dien
tich xung quanh Sy, ctia hinh nén cé duge khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.

@ S = wa?y/10. S = 7a?+/6.

26
@quzﬂag ‘

2
@qu: ?ﬂ

D Loi qidii,
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

> Cau 5. Cho tam giac ABC déu canh 2a, goi M la trung diém BC. Tinh thé tich V ctlia khéi
nén tao thanh khi cho tam gidc ABC' quay quanh AM.

3 3 3
(A)V = ra®V/3. V:\/‘Zm, ©V:7m3\/§' @V:\/ggra'

Con budng

&S CaAu 6. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = 12, AC = 5. Goi V; 1a thé tich khéi nén tao ‘O
thanh khi quay tam gidc ABC quanh canh AB va V5 la thé tich khoi nén tao thanh khi quay

tam giac ABC quanh canh AC. Khi do, ti s6 % bing

2
5 12 25
=3 ® = ©1

12 5 144

Noi Pau C

 Loi gidi.
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JE 40. KHOI NON K&t ndi tri thirc véi cude séng

¢ Cau 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AC' = a, ACB = 60°. Goi M la trung diém ctia AC.
Khi quay quanh AB, cac duong gap khic AM B, ACB sinh ra cic hinh nén c6 dién tich xung

quanh 1an luot 1a Sy, So. Tinh ti s6 =

Sy’
@5 _ 818 ORI G @31
Sy, 13 Sy 4 Sy 8 Sy 2
y
® Loi giai
QO e
D)
e
\<U ..................................................................................................
* --------------------------------------------------------------------------------------------------
O
e
<q,. ..................................................................................................
e
D
< R
C
,U ..................................................................................................
e
i
;6 ..................................................................................................
o e
«@-
; 4 N
—1 | ¢©Cau 8. Cit hinh nén c6 chiéu cao h bdi mot mit phang di qua truc ta duge thiét dien 1 mot
tam giac vuong can. Biét dién tich xung quanh ctia hinh noén la 87v/2. Thé tich ctia khdi non
bang
1 2 4
L2 ®% ©sr. D) 1672
. V

® Loi gidi.
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g Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢ Cau 9. Thiét dien qua truc cia mot khdi nén (V) 1a mot tam giac vuodng can va cé dien tich
bang 2a?. Tinh dién tich xung quanh S, clia hinh nén ().

@ Syq = 2ma%/2. Syq = ma2V/2.

2ma\/2
@ qu = 3

. @ Syq = 2a%V/2.

 Loi gidi.

¢S Cau 10. Thiét dién qua truc ciia mot khoi nén (N) 1a mot tam gidc déu va ¢ dién tich bang

4+/3. Tinh thé tich V ciia khéi non (N).
8
Sl V = 8m/3.

813
DV = =

@V:87T.

2ma? ma?(3 4 2v/3)
® =5 B

¢S Cau 11. Cho hinh nén c6 thiét dien qua truc la mot tam giac déu va khoang cach tir tam ciia
. .oa .
duong tron day den duong sinh bang 5 Tinh dién tich toan phan S, ctia hinh nén.

(©) ma?.

® Loi gidi.

uwong

O b6 Cé Con b
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JE 40. KHOI NON K&t ndi tri thirc véi cude séng

¢S Cau 12, Cho hinh nén (N) ¢6 chiéu cao bang 6a. Thiét dién song song véi day cach day mot
doan bing 2a c6 dién tich bang 36ma®. Thé tich khéi nén (N) 1a

(A) 648ma3. 1627a®. (C) 486ma’. (D) 108ma?.

4> Cau 13. Mot hinh nén dinh S ¢6 ddy 1a hinh tron tam O va SO = h. Mot mit phang (P) di
2 Z Z NS h2 2
qua dinh S va tao v6i mat phang day mot goc 60°. Biet dién tich thiét dién bang 3 Tinh the

tich V ctia khéi non.

@V:57T_h3 V_177rh3 @V_177rh3 @V_Enrh?’
. = . == = .

12 144 36
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 14. Cho hinh nén tron xoay dinh S ¢6 day 1a hinh tron tam O va SO = 4. Mot mat
phing (P) di qua dinh S v& cit dudng tron déy ciia hinh nén lan lugt tai A, B sao cho AOB = 90°.

. . z . 4
Biet khoang cach tiu tam day dén méat phang thiet dién la ﬁ Tinh dién tich xung quanh Sk,
cua hinh non.

@ Syq = 87V/3. Syq = 47V/3. @ Sxq = 6. @ Sxq = 872/5.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

> Cau 15. Tinh dién tich toan phan S;, ctia hinh nén tron xoay noi tiép trong tii dien déu c6
canh 2a.

2 o )
@Sth%- Stp:%, @StpzwaQ. @Stp: 7;& '
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y 40. KHOINON

Két néi tri thirc véi cude séng

A

2
@V:l%. ® v =Y

¢S Cau 16. Cho hinh chép t1 giac déu S.ABCD c6 SA= AB = 5 Tinh thé tich V ctia khéi
nén c6 dinh S va duong tron day 1a duong tron noi tiép ti gidac ABCD.

V2

m 7T\/§

\<U .................................................

i, miét mait

a

ABC.
@ Seq = 2mh%V/T.

Luyén mai thanh t

2rh?/3
SXq: 7T3 :

¢S Cau 17. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 chiéu cao bang h, géc gitta mat bén va day bang 60°.
Tinh dién tich xung quanh Sy, ctia hinh nén dinh S, ¢6 day 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc

2rh2\/7 4h?
@qu: 7T3 0 @qu:WT‘
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

4 N\

¢S Cau 18. Mot coe gidy c6 dang hinh nén cut véi cic kich thuée nhu hinh vé.

7.2 cm

6.8 cm

5.2 cm

Biét 1 oz = 29,57 ml. Thé tich ctia c6c gan nhat véi con s6 nao dudi day?

(A)7 oz 28 oz. (©)3 oz (D) 4,5 o.

® Loi gidi.

¢S Cau 19. Tu mot tam bia hinh vuong ABCD canh 48 cm. Goi S, I lan luct 1a trung diém ctia
BC, AD. Dung compa vach cung tron M N c6 tam 1a S va ban kinh ST (nhu hinh vé) r6i cat tam
bia theo cung tron d6. Dan phan hinh quat sao cho canh SM va SN tring nhau thanh mot céi
mil hinh nén khong day v6i dinh S (gid st phan mép dan khong dang ké). Tinh thé tich V clia
cai ma dé.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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y 40. KHOINON

Két néi tri thirc véi cude séng

A

B 3 o
48 cm
M N
A 7 D
12 12
@V:EBT(—?)\/%CIH?’. V:E);%\/gcm?’.
= | (©)V =10247 cm?. (D) V = 5127/35 cm?.
<0\ J
o ® Li gidi.
e
MO
e
SO e ]
h ..................................................................................................
«@-
D e
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
L
: ..................................................................................................
T L U
L
L
o SRSt HOE RN
e
«@-
> ..................................................................................................
N
]

4 N
¢S Cau 20. Mot chiée ly hinh nén chita day rugu cé chiéu cao 9 cm. Nguoi ta udng di mot phan
rucu sao cho chiéu cao phan rugu con lai bang mot phan ba chiéu cao ban dau. S6 phan rugu da
duge udng 1a

; ®! 2 2
9 3 27" 3

\ N V

® Loi gidi
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

4> Cdu 21. Cho hinh nén c6 chiéu cao biang /3. Cit hinh nén da cho bdi mat phéng di qua
dinh, thiét dien thu dugc la tam giac déu c6 dien tich bang 2v/3. Thé tich ctia khéi non da cho
bang

O
2T 573 ™3 cC

—. . . S5tV 3. . o
\ y :
® Loi gidi. QR
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. m
O
.................................................................................................. -
L
4 N O
> Cau 22. Cho hinh nén c6 chiéu cao bing 4. C4t hinh nén da cho béi mit phing di qua dinh, | ‘>

. N N 2 % p
thiet dién thu duge la tam gidc deu c6 dién tich bang 5T\/§ Theé tich cta khoi nén da cho 8
bang -5
(A) 367. . (B) 157. (©)12r. (D) 457. ©
\ J
® Loi giai 8
b

9 Cau 23. Cho hinh nén c¢6 ban kinh day bing v/5. Cit hinh nén da cho béi mit phing di qua
. . N 9IV3 2 .
dinh, thiet dién thu duge la tam giac deu c6 dién tich bang %— Theé tich cta khoi noén da cho

bang

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




JE 40. KHOI NON K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL
L A 2?7 2v/57. (C)10m. tom

3
® Loi gidi.
e N
<O | ¢>Cau 24. Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 3. Cét hinh nén da cho bdi mat phéng di qua
Ol dinh, thiét dien thu dugc la tam gide déu c6 dién tich bing 9v/3. Thé tich ctia khéi nén da cho
“-'6 bang
=] Aorvi 3mV/3. (©)27/3x. (D) 18x.
;6 \ - y
e ® Loi gidi.
-
G-
< ETRST TR O
i
e |
e
ie
c --------------------------------------------------------------------------------------------------
i
0 , \
£ | > Céu 25. Cho hinh nén c6 chidu cao biang 2. Cét hinh nén da cho béi mat phang di qua dinh,
| thiét dien thu duge la tam gidc déu c6 dien tich bing 4+/3. Dién tich xung quanh ctia khéi nén
‘g’: da cho bang
5| @Asrva 47/3. (C) 24x. (D) 167v/3.
S AN y

&> CAu 26. Cat hinh noén da cho bdéi mat phing di qua dinh, thiét dien thu duge la tam giéc
vuong can c¢6 canh huyén bing 3v/2. Dién tich xung quanh ctia khéi nén da cho bing
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

@971 @gg

® Loi gidi.

&> Cdu 27. CAt hinh nén da cho bdi mit phéng di qua truc duge thiét dien 1a mot tam giac déu
c¢6 dien tich bing 2v/3. Thé tich ctia khéi nén da cho bing

@ 27”/6. 27/6.

3

(C) 24r. (D) 167v/3.

 Loi gidi.

bang

12572

49 Cdu 28. Cho hinh nén c6 géc ¢ dinh bing 120°. Cat hinh nén da cho bdi mat phing di qua

truc dugce thiét dién 14 mot tam gidc can c6 dien tich bang

25/3
2

. Thé tich ctia khdi nén da cho

@ 25m/3

¢S CaAu 29. Cat hinh noén da cho bdéi mat phing di qua dinh, thiét dien thu duge la tam gic

. s 9 X N Lo s
vuong can c6 dién tich bang 7 Dién tich toan phan ctia khoi nén da cho bang

~

ong

?

Chi O b6 Cé Con bu

Noi Pau C
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y 40. KHOINON

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4 4
972 9+ 92
© — @w-T.

® Li gidi.

s | tich ctia thiét dién bang

Ol A4 (B) 4.

¢S Cau 30. Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 2 va ban kinh day bang 4. Mot thiét dien di qua
dinh ctia hinh nén c6 khoang cach tit tam ciia day dén mit phang chita thiét dien bang v/3. Dien

(©)s. (D) 16.

O L
Loi giai.
E (-] g

Dién tich ciia thiét dien bang

(A) 18, 72.

49 Cau 31. Cho hinh nén c6 chiéu cao biang 8v/2 va ban kinh day bing 5. Mot thiét dien di qua

dinh ctia hinh nén c6 khoang cach tit tam ctia day dén mat phing chia thiét dien bing ——

8v/2
=

(C)36. (D) 16.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

&9 Cdu 32. Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 6. Cat hinh nén da cho bdi mit phang di qua dinh,
thiét dien thu dugc 1a tam gidc déu c6 dién tich bing 16v/3. Khodng céch tir tam ctia day dén
mit phang chita thiét dieén bing

(A) 3. 2V/3. (©o. L

® Loi gidi.

¢S Cau 33. Cho hinh nén c6 dinh S, tam duong tron day 1a O, géc & dinh bang 120°. Mot mat
phéng qua S cit hinh nén theo thiét dien la tam giac vuong SAB. Biét khoang khoang céach giita
hai dudng thing AB va SO bing 3v/3. Dién tich xung quanh ciia hinh nén bang

(A) 277/3. 547y/3. (C)108rv/3. (D) 54r.

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi
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y 40. KHOINON

Két néi tri thirc véi cude séng

t mai tét

LIS

~

qi, mié

Luyén mai thanh t

y £ £

4

¢S Cau 34. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang R va chiéu cao SO. Céat hinh nén da cho baéi
g 1 . .
mat phang (P) vuong géc véi SO tai Op sao cho SO; = §SO. Goi V 1a thé tich cua khoi nén

N

2 Z 2 z V
va V7 1a the tich ctia khoi nén cut giéi han béi miat phang (P) va ddy cua hinh nén. Ti s6 71
bang
26 1 1 8
27 9 27 9
N V
® Loi giai
4 N\

$>Cau 35. Cho hinh nén ¢6 chidu cao SO = 7. C&t hinh nén da cho bdi mat phang (P) vuong
1 p N 2 ,
goc v6i SO tai Oy sao cho SO; = §SO dugce thiet dién c6 dién tich bang 167. The tich cta khoi

noéon da cho 1a

84r.

(C) 588 (D) 3367

o Li gidi.

2ma’

(A) 2ra®V/3.

9 Cau 36. Cho hinh tt dien S.ABC ¢6 day la tam gidc vuong can tai C, CA = 2a; SA = a\/5.
Mit bén (SAB) la tam gidc can tai S v vuodng goc véi ddy. Thé tich ciia khéi nén cé dinh 1a S
va ddy 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC bang
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 37. Cho hinh nén chiéu cao bang 2a. Thiét dién song song va cach mit day mot doan

bang a c6 dién tich bang —~ma?. Dién tich xung quanh ctia hinh noén Ia

@ 6ma?v/13. 3ma?y/13.

(C)6ma?. (D) 12ma®.

® Loi gidi.

$>Cau 38. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang 5 va do dai duong sinh bang 8. Thé tich ctia khéi tru | ()

¢6 dusdng cao trung véi duong cao ctia hinh nén va mot day trung véi day cua hinh nén 1a

@ 1957. 5m/39.

>
57v/39 .
© T (D) 167V/3. 8

® Loi gidi. =

Khoang céach tit O dén mat phéng (a) bang

176 5v/33
75 44

¢S Cau 39. Cho hinh nén c6 dinh S, chiéu cao bang 4 va day 1a hinh tron tam O, ban kinh bing
3. Mot mat phang (a) qua S cat dudng tron day ctia hinh nén (N) tai hai diém A, B v6i AB = 5.

© /3

15

DR

® Loi gidi.
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y 40. KHOI NON

Két néi tri thirc véi cude séng

A

& CaAu 40. Cho hinh t¢ dién déu SABC canh a. Thé tich ctia khéi nén noi tiép khéi ti dien da

cho 1a
@ a6

108

7m3\/6‘

36

@ a2 wad

36 36

36
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y 7 4
&2’@ LOGARIT
N

1. kién thiéc can nhé

a) Dinh nghia logarit:
Cho hai s6 thyc duong a,b véi a # 1, = log, b < a® = b.

b) Céc tinh chét logarit: Cho ba sb thuc duong a,b,c v6i 0 < a,b,c # 1.

log, b
log, b+ log, ¢ = log, bc; log,b—log, c = %8a?
log, c
log,.b
log, b = —*—; log,b-log, c =log, c
log, a

¢) Phuong trinh mii ¢ ban nhat [¢* =b< x=1log,b (0<a#1;b>0).

d) Cach giai phuong trinh mii c6 dang a;a*® + as(ab)® + azb* = 0 trong d6 o;(i = 1,2,3) la
hé s6, co 86 0 < a,b # 1.
L a2 N a\ 2 a\®
B1: Bien doi phuong trinh vé dang: 2o, (5) + s (6) +a3=0 (x).
B2: Dit an phu (%) =t,t > 0, phuong trinh (*) tré thanh a;t* + aot + a3 = 0.
B3: Giai tim ¢ thoa man ¢t > 0. o
B4: Giai phuong trinh mi co ban (Z) =t. Tim dugc z.

2. Bai tip mau
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y 41, Logarit K&t ndi tri thire véi cude séng
viou @

Cho z,y 1a hai s6 thyc duong théa man logy z = logg y = log,(2x +y). Gia tri clia L bang
Y

1 3
@2. 3 @Dlog2 3 @log% 2.

( & Phan tich huwéng dan giai )

1. PHAN TIiCH DE: Day la dang tinh toan lien quan dén logarit diing dinh nghia,
ding thitc. Tim 2 an khi cho 2 phuong trinh.
2. XAY DUNG CHUONG TRINH GIAL
Bl: Diat m = logy x = logg y = log,(2x + y), bieu thi z,y, 22 + y theo m.
B2: Lap phuong trinh an m. Giai phuong trinh tim m.
x

B3: Lap ti so —. T do6 suy ra gia tri cua —.
Y Yy

BAI GIAI

&

, miét mai tat gioi.

;6 N A N Jd g
<= 3. Bai tap tuwong tu va phat trien
L

c
'-g $»Cau 1. Cho a,b > 0 théa man log, a = logg b = logy(a + b). Gia tri clia % bang

- 1 _1-}-\/5. @—1—\/5. @l—l—\/g

;U 2 2 2 2

® Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

-
»n

$>Cau 3. Cho z,y > 0 théa mén log, 552 = log 5y = logs(x + y). Tinh ti s6
y 3 y 1 y 1 y _ 2
®x_2' 33_3' ©x_2' zr 3

® Loi gidi.

N . 4b —
&S Cau 4. Cho a, b 1a cac s6 duong théa mén log, a = logys b = log b ¢ Twmh gia tri %?
3 ) 3—VD
®i-6-25 @®I-T  ©f_cras @I-1L
b b 8 b b 8
® Loi gidi.

4> Cau 5. Cho hai sb thyc duong a,b théa man logy, = logk = log,os(5a + 12b). Tinh P =
a+b

b@P:& (B) P—4. CP=2 D) P=38.
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y 41, Logarit K&t ndi tri thirc véi cude séng

N . 1 1 .
-] $Cau 6. Cho cac s0 a,b > 0 thda man logz a = logg b = log,(a +b). Gid tri = + [ bang
‘I% (A)18. 45. (©or. (D) 36.
\:'6 ® Loi gidi.
e
;6 ..................................................................................................
L
O
'6 ..................................................................................................
f—
L
,g &S Ct‘fll?:b7_.F gho logy; 5 = a; log§b7+:2b; log, 3 = c. Gia tglb(ileé log;, 35 bang 213
c ac ac ac ac
- ®c+3' c+2' ©c+1' @c+2'
de)
e ® Loi giai
L
‘@
e T
= |
4 N
i 2 . 1
¢S Cau 8. Cho a,b,c la ba s6 thuc duong, khac 1 va abe # 1. Biét log,3 = 2, log, 3 = 1 \z:)
2 S
log,,. 3 = 5 Khi do, gia tri cua log, 3 bang bao nhiéu?
1 1
@logc3=§. logc3=2. ©log63=3. @logcfi:g.
N V_

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 9. Cho logga = logsb = logiac = logiz(a + b + ¢). Gia tri log,,. 144 thuoc khoang nao

trong cac khoang sau day?

(A (~1;0). ® (0;1).

©(1;2). D) (2;3).

® Loi gidi.

Menh dé nao sau day diang?

3ab + 2b
@loga:yz (?J322) = m-

3ab + 2a
©logmyz (y3z2) = bratd

¢S Cau 10. Cho z,y, z 1a cac s6 thyce duong tuy ¥ khac 1 va zyz khac 1. Dat a = log, y,b = log, y.

B 3ab + 2a

Ca+4b+1
3ab + 2b

1Ogmyz (y3Z2)
(D) log,,. (322

a+b+1

® Loi gidi.

¢S Cau 11. Cho céc s6 duong a, b, ¢ khac 1 théa man log, (bc) = 2, logy(ca) = 4. Tinh gia tri clia

biéu thitc log,(ab).

6 8 10 7
o8 ® . o OF
D Loi gi(’]i.
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y 41, Loégarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

= 6z — 4x2

¢S Cau 12. Biét xy; x9(x; < 12) 1a hai nghiém clia phuong trinh log, (

4x2—4x+1>

1 .
va T1 + 219 = z_l(a + \/l_)) véi a, b la cac so nguyén duong. Gia tri P =a + b la

(A) P =14, (B) P =13. (©P=15. (D) P = 16.
\ N V.
e D L5i gidi.
[ ) 1
[ —
\<U ..................................................................................................
[
B e
B L IR LR L L e PR LR LT L PRERRL P TEPRERRERRES
O .
,6 ..................................................................................................
/P
o O P
c
'U ..................................................................................................
A A
e
‘6 ..................................................................................................
PR R RREREE
O o
>
: ..................................................................................................
A ..................................................................................................
4 N
- 2 . T1a + y1b + 2
¢S Cau 13. Biét = 1 10, b = 1 150 1 15000 =
et a 0830 0830 Va 1082000 220 + y2b + 22
2 T
T1;Y1; 215 To; Y2 29 1a cac sO nguyeén, tinh S = P
2
1 2
@5:5. B) S =2 @szg. D) s =1.
\ N V
o Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

log, y = log, x

¢S Cau 14. Cho cac s6 thuc duong z,y khac 1 va thda man {
log,(z —y) = log,(z +¥).

Gia tri ctia 22 + 2y — y? bang

(A)o. 3. ©1. D 2. o
c

® Loi gidi. 0

>

4> Cadu 15. Cho céc sé thye duong a, b thoa man Ioga + v/1ogb + log v/a + log Vb = 100 va | -~
VIoga, 1ogh, log+/a, log /b déu la cac s6 nguyen duong. Tinh P = ab. O

@ 10164 10100 @ 10200 @ 10144 >
® Loi gidi. O

¢S Cau 16. Cho logy 5 = a;log, 7 = b;log, 3 = c. Biét log,, 175 = M. Tinh A=m+2n+
pcrgq
3p +4q
(A)27. 25. (©)23. (D) 29.

 Loi gidi.
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y 41, Loégarit

Két néi tri thirc véi cude séng

4 N\
06 &> Cau 17. Cho z, y la cac s6 thyc 16n hon 1 thod man 22 — 6y?> = xy. Tinh M =
= | l4log;,z+log,y
O 2log,(z +3y)
e S 1 1
;6 \ /
E ® Loi giai
L e T T T T
«@-
;6 ..................................................................................................
h ..................................................................................................
L
: ..................................................................................................
4 ISP
L
h ..................................................................................................
o]
| ©Cau18. Cho f(z) =aln (:Jc + Va2 + 1) +bsinz+6 véi a, b € R. Biét f (log(loge)) = 2. Tinh
<(l>): f (log(In 10)).
5 (A) 4. 10. (©)s. D) 2.

® Li gidi.

> Cau 19. Cho 07 + 9= — 14 v3 O T3 +379)

5 3ol _ 31 % 13 phan sb toi gidn. Tinh P =
a-b.
(A) P =10.

(B) P = —45. (©P=-10. (D) P = 45.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]

v6l




Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N
$> Cau 20. Biét phuong trinh 27— 2712 —16 (3” — 3%) +6 = 0 c6 cac nghiem = = a,z = logg b

va x = logzc véia € Z,b > ¢ > 0. Ti s6 g thudc khoang nao sau day? o
35 3 5 cC
®) (3 +o). (5:3) ©(u3) ®(33) 0
\ P e |
o Loi gidi (]
c
.................................................................................................. (@)
.................................................................................................. O
‘O

1++5

L

2)
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y 41, Loégarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

nao sau day.
dang khi danh gia vé a?

(A) (a — 10)2 = 1. (B) a = 102,

&> CaAu 22. Goi a la mot nghiem ctia phuong trinh 4.221°8* — glosz _ 18 . 3210z — (. Khing dinh

N

©a2+a—|—1:2.

1
@a:r.o.

® Li gidi.

®) 3.

> CAu 24. Bat phuong trinh 9° —2(z+5)3"+9(2z+1) > 0 ¢6 tap nghiem 14 S = [a; b]U[c; +00).

Tinh tong a + b + ¢?

(A)o. ®) 1.
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K&t ndi tri thire véi cude séng

A

$>CAu 25. Phuong trinh 25 4 3¢05° % — 4.35°¢ ¢6 bao nhieu nghiém thuoc [—2017;2017).

(A) 1284. 4034.

(C)1285.

(D) 4035.

® Loi gidi.
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y 41, Loégarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

Lo
y
@2 v__ 2
y 3 Yy V3-1

&S Cau 26. Cho cac s6 thuc duong z,y thoéa man loggz = loggy = log,(2z + 2y). Tinh ti s6

43 2 xr 3
©§:f+1' ©3=3

3 Yy

h tai, miét

than

® Loi gidi.

~ u

(Ao ®) 1.

> CAu 27. S6 nghiem ciia phuong trinh 2198 +3) = 2 13

(©)s.

uyén mdai

L

o Li gidi.

$> Cdu 28. Phuong trinh 33+3% 4 33-37 4 34+e 4 34—2 — 103 ¢6 tdng cac nghiem 13

Ao ®2 ©s. D) 4.

o Li gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 29. Tim tap nghiém S clia bat phuong trinh /3% + 1 < 33 +

&) (~0030) U flogy 2 o). 05 logs 2).
@ (0; 5} U [\/5, +oo>. (D) (0; +00).

 Loi gidi. O

T4y 43

¢S Cau 30. Cho z, y la cac s6 thyc duong théa man 10g25g = log;;y = log,

—a—l—\/g
2

, V6i a, b 1a cac s6 nguyén duong, tinh a + b.
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41, Loégarit

Két néi tri thirc véi cude séng

l (Aa+b=14.

V _/ /
@a+b:34. J

dinh nao du’dl day dung7
@ 31008 < xo < 31006

g ©1<x0<31008.

4> Cdu 31. Biét rang phuong trinh log, (1 4+ 21%%) = 2018 log; = ¢6 nghiém duy nhat zy. Khang

$0>3ﬁ.

1
(D) 31007 < z < 1.

o Li gidi.

(0;2018)?
(A) 2018 nghiem.

1008 nghiem.

¢S Cau 32. Phuong trinh 2logg(cotz) = logy(cosz) ¢6 bao nhieu nghiém trong khoang

(C)2017 nghiem. (D) 1009 nghiem.

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cdu 33. Cho day s6 (u,) thoa man logs(2us — 63) = 2log,(u, — 8n + 8), Vn € N*. Dat.

< —=.
Uon * Sn 75

(A)18. 17. (©)16. (D) 19.

® Loi gidi.

S, = Uy + Uy + - - + u,. Tim s6 nguyén duong 16n nhat n théa man

Con budng

3. B 2. ©1. D) 4.

Noi Pau C
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y 41, Logarit K&t ndi tri thirc véi cude séng

> CdAu 35. Tim gia tri gan dang tong cac nghiém clia bat phuong trinh sau:

22 22 2 4
\/210g926——210gx—+5—\/13+ — — +4 | (242° — 22° + 272* — 223 4+ 19972 + 201
3 3 logs, z  log2e x
3 3

= o
‘I% @A) 12,3. ®) 12. ©12.1. D 12,2

o ® Loi gidi.

$> Céu 36. Tim tich tit ca céc nghiem ciia phuong trinh 4.31°8(1005%) | g.glos(10z) _ 13.g1+oge

(A) 100. 10. ©1. L

10
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 37. Tap nghiém cia bat phuong trinh 2.7%72 + 7. 2272 < 351 - /14% ¢6 dang la doan
S = [a;b]. Gia tri b — 2a thuoc khoang nao dudi day?
® (2. @)
95/

A (3; v10). (—4;2). © (V7:4v10).

¢> CAau 38. Tap nghiém ciia bat phuong trinh (2¢ — 2)° < (2° +2) (1 — /27 —1)" la

@S:(—OO;O). B) S = [1;+00).

@S: [0;1).

Noi Pau C
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y 41, Logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

$>Cau 39. Bat phuong trinh 2¢°+VZ-1-1 4 9 < 9¢° 4 9Va=T 6 tap nghiem S = [a;b]. Khi d6

a + b bang

(A)2. ® 3.

(D) 10.

Luyén mai th

(A)S = (-2;1). ® §=[-1;1).

¢S Cau 40. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (5 + \/ﬁ)x + (5 — \/ﬁ)x < 2rHloge 5 |y

©S=(1;5]. @S:(l;—l—oo).

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 42. Max, min cta ham 1 tuyét déi cé chira tham sé K&t N6t thare véi cude séng

— A
MAX, MIN CUA HAM TRI TUYET POI CO CHUA
Bt @ THAM SO

N

1. kién thi¥c can nhé

Cach tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ham sé trén doan [a; b].

® Tim nghiém z;(i = 1,2,...) cia ¥ = 0 thuoc [a; b].

© Tinh cac gia tri f(z;); f(a); f(b) so sanh cac gia tri, suy ra gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat.

O

.a \ o A :
+ 2. Bai tap mau
«O

e -

N vipyu @

4

Goi S la tap tat ca cac gia tri thyc ctia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat ctia ham sb
f(z) = |23 — 32 4+ m| trén doan [0; 3] bing 16. Tong tat ca cAc phan tif ctia S bang

(A) —16. 16. (©)-12. D) —2.

& Phan tich huéng dan giai

1. DANG TOAN: Day la Dang toan max, min cia ham tri tuyet déi c6 chida tham s6.
2. KIEN THUC CAN NHO: Cach tim gia tri 16n nhét, gia tri nhé nhit ham
s6 trén doan [a;b].

® Tim nghiém z;(i = 1,2,...) cta ¢y = 0 thuoc [a; b].

®@ Tinh cac gia tri f(x;); f(a); f(b) so sanh cac gia tri, suy ra gia tri 16n nhat, gia tri
nho nhat.

3. HUGNG GIAI: Tim gié tri 16n nhat ham sb y = | f(x)|, ta x6t ham s6 y = f(x).
B1: Tim gi4 tri 16n nhat va nhdé nhat ctia ham s6 y = f(x).
B2: Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 y = | f(x)| tai max f(z) hodic min f(z).

BAI GIAI

Luyén mai thanh tdi, miét ma
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Bai tap tuong tu va phat trién

A

¢S Cau 1. Goi tap S 1a tap hop tat ca cac gia tri thiyc clia tham sd6 m sao cho giéa tri 16n nhat
clia ham s6 y = |23 — 3z + m| trén doan [0;2] bang 3. S6 phan ti ciia S 1a

(A)1. ®) 2.

(D)s6.

[-2:2]
31

-8.

&> CAu 2. Goi S 1a tap hop tat ca cac gid tri clia tham s6 m dé ham s6 y = |22 + 2 + m/| thoa
méan min y = 2. Téong tat ca cac phan tit clia S bing

¢ Cau 3. Goi M la gié tri 16n nhat clia ham s6 f(x) = |3z* — 423 — 122 + m| trén doan [—1; 3.

Cé6 bao nhiéu sé thuc m dé M = %?

A 2. 6.

©1

 Loi gidi.
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J 42. Max, min cta ham tri tuyét déi cé cha tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

maxy = 1. Tich cac phan tit ctia S bang

[1;2]
(A) —16. B) —4.

&> CaAu 4. Goi S la tap hop tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé ham s6 y =

x—m2—m
T+ 2

(©)16. (D) 4.

2. ® Li gidi.

22+ mxr+m

ham s6 y = ]
T

®) 2.

enm

[
4

¢S Cau 5. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri thyc clia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat cia

tren [1;2] bang 2. SO phan t1 ctia S 1a

(©)4.

® Li gidi.

¢ Cau 6. Xét ham s6 f(z) = |22 + ax + b|, v6i a, b 1a tham s6. Goi M 1a gia tri 16n nhat cia
ham s6 trén [—1;3]. Khi M nhan gi4 tri nhé nhat tinh T' = a + 2b.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

$>Cau 7. Cho ham s6 y = |23 — 32% + m| (v6i m la tham s6 thyc). Héi maxy c6 gid tri nhé | £

[1;2) (@)
nhét bang >

A)2. B) 4. ©1. D)s. O

® Loi gidi.

> Cau 8. Cho ham s6 f(z) = |8z* + ax? + b|, trong d6 a, b 1a tham s6 thyc. Tim mdi lien he
gitta @ va b dé gid tri 16n nhat cia ham s6 f(z) trén doan [—1;1] bang 1.

(A)b—8a =0. (B) b—4a =0. (C)b+4a=0. (D) b+ 8a =0.
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J 42. Max, min ctia ham frj tuyét déi cé chaa tham sé K&t N i thic Vel cude séng

A

'O $©CAau 9. Cho ham s6 f(x) = [2* — 42° + 42® + a|. Goi M, m lan lugt la gia tri 16n nhat, gid
| trinhd nhét ctia ham s6 da cho tréen doan [0;2]. C6 bao nhiéu s6 nguyén a thuoe doan [—3; 3] sao
cho M < 2m?
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4
*4+ax+a

$>Cau 10. Cho ham sb6 y = ]

(A)15. (B) 14.

. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé

nhét ctia ham s6 trén doan [1;2]. C6 bao nhiéu s6 nguyén a sao cho M > 2m?

N

(D) 13.

¢S Cau 11. Cho ham s6 f(z) = [8cos? x + acos® x + b, trong d6 a, b 1a tham s6 thuc. Goi M la
gia tri 16n nhat ciia ham s6. Tinh téng a + b khi M nhan gia tri nhd nhat.

®a+b:—8. B a+b=-9.

©a+b:0. @a+b:—7.

® Loi gidi.

$>Cau 12. Cho ham s6 y = ’21‘ —2? — \/(x +1)(3 — z) + m|. C6 tat ca bao nhiéu gia tri thuc

ctia tham s6 m dé maxy = 3?

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — @ 0905.193.688




“4

42. Max, min cla ham tri tuyét déi cé chira tham sé K&t ndi tri thirc véi cude séng

th

o~

~

én mai

Luy

y 7 4
[ @1 ® 2 o, on J

® Loi gidi
4 N\
$>Cdau 13. Cho ham sb6 y = ’2:1: —22—/(z+1)(3—2) + m‘. Khi gia tri 16n nhat cia ham s6
dat gia tri nhoé nhat. Ménh dé nao sau day dang?
17 9 7 15
B 5 O T
. V.
® Loi gidi.
4 N\
A G s Lo 2 . PR 1, 19, )
¢S Cau 14. Goi S 1a tap hop tat cd cac s6 nguyén m de ham s6 y = T + 30z + m| c6
gia tri 16n nhat trén doan [0; 2] khong vugt qua 20. Tong cac phan tit ctia S bing
(A) —195. 210. (©)195. (D) —210.
N V.

® Li gidi.
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

$>Cau 15. Cho ham s6 y = |22 — 32 + m|. C6 bao nhiéu s6 nguyen m dé min f(z) < 37

(A 4. 8.

[-1;3]

(©) 31 (D) 39.

 Loi gidi.

$>Cau 16. Cho ham 86 f(x) = az?® + bx + ¢, |f(z)] < 1,Vz € [0;1]. Tim gia tri 16n nhat cta

f(0).
(A)8. 0.

$>Cdau 17. Cho ham s6 y = |2* — 22° + 22 + a|. C6 bao nhiéu s6 thuc a dé [min Yy + maxy =

107

A 2. 5.

1;2] [—1;2]

(©s. D) 1.

 Loi gidi.

uwong

CéConb

O Pé
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J 42. Max, min cta ham 1 tuyét déi cé chira tham sé K&t N6t thare véi cude séng

A

OO
0 ) L
e

\<U ..................................................................................................
e
o]

E 4 N

:'q-,_ $>Cau 18. Cho hai s6 thuc z; y théa man z2+y? — 4w +6y+4+/y? + 6y + 10 = V6 + 4z — 22.
é Goi M, m lan lugt la gia tri 16n nhét, gia tri nhd nhat clia biéu thic T = ‘\ /1% + % — a‘. C6 bao

~ | nhiéu gia tri nguyen thuoc doan [—10; 10] ctia tham s6 a dé M > 2m?

O (A) 17. (B) 16. (©)15. (D) 18.

e \ V
'E ® Loi giai
Ze)

L
L T
,6 ..................................................................................................
<
«@-
> ..................................................................................................
A A
—
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢S Cau 19. Cho ham s6 f(z) = |22® — 92% + 122 + m|. C6 bao nhiéu s6 nguyén m € (—20;20)
dé v6i moi bo ba s6 thuc a, b, c € [1;3] thi f(a), f(b), f(c) 1a do dai ba canh mot tam giac?

(A 10. 8.

(D) 23.

(©)25.

 Loi gidi.

> Cdu 20. Cho ham sb f(x) = |2® — 3z + m|. C6 bao nhiéu s6 nguyén m € (—20;20) dé véi moi
b6 ba s6 thuc a,b,c € [—2;1] thi f(a), f(b), f(c) & do dai ba canh clia mot tam giac nhon.

(A) 18. 16.

(©)14. D) 12.

® Loi gidi.
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J 42. Max, min cta ham tri tuyét déi cé cha tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 21. Goi tap S 1a tap hop gia tri thuyce clia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat ctia ham s6
y = |2® — 3z + m| trén doan [0;2] bang 3. S6 phan tit ctia S 1a

(A) 1. ® 2.

N =

® 7.

=7

¢S Cau 22. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri thic ctia tham sé m sao cho gia tri 16n nhat cia
ham s6 f(z) = |z* — 822 + m| trén doan [—1;1] bing 5. Tong tit ci cdc phan tit cia S bang

thanh tai, m

/ —4
ham s6 f(z) = —lexm

(A) —16.

16.

¢S Cau 23. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri thuc ciia tham sé m sao cho gia tri 16n nhat cia

trén doan [—2;2] bang 6. Tong tat ca cdc phan tit ctia S bang

©2. (D) 14.

® Li gidi.
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&> Cdu 24. C6 bao nhiéu gia tri thuc ctia tham s m dé gia tri 16n nhat ctia ham s6 y =
|22 + 22 + m — 4| trén doan [—2;1] bing 47

A)1. ®) 2. ©s. D4

$>Cau 25. Cho ham s6 y = 2;7 —m

véi m la tham s6, m # —4. Biét min f(z) + max f(z) =
z€([0;2] z€(0;2]

—8. Gi4 tri ctia tham s6 m béang

(A) 10. 8. ©o. (D) 12.

® Loi gidi.

> CAu 26. Cho ham s6 f(r) = |22 — 322 + m|. C6 bao nhieu s6 nguyen m dé [mllr31] flz) <
37 |

A4, 8. © 31 (D) 39.

 Loi gidi.
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J 42. Max, min cta ham i tuyét déi cé chia tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> Cdu 27. Cho ham s6 y = |2 — 322 + m|. C6 bao nhiéu s6 nguyen m dé 1[r11131]1 f(x) <37

(A) 4. ®) 10.

(©)s. (D) 11.

bang
31

—8.

4> Cdu 28. Cho ham s6 y = |22 + x + m|. Tong tat ci gia tri thuyc ctia tham s6 m dé min y = 2

[-2:2]

Luyén mai thanh tai, miét mai tat gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

4 N\
¢S Cau 29. Goi a, 8 lan lugt la gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ciia ham s6 y = f(z) =
132% — 42® — 1222 + m| trén doan [—3;2]. C6 bao nhiéu gia tri nguyén m € (—2019;2019) dé
26 > a.

(A) 3209. 3215. (©)3211. (D) 3213.

N V

® Loi gidi.

> Cau 30. Cho ham sb f(z) = |z* — 42% + 422 + a|. Goi M, m 1an lugt 1a gia tri 16n nhét, gia | O
tri nhé nhat ctia ham s6 da cho trén doan [0;2]. C6 bao nhiéu s6 nguyén a thuoc doan [—3; 3] sao | +>=
cho M < 2m? O

A)s. ®) 7. ©s. Ds. O

D Li gidi. O
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42. Max, min cla ham tri tuyét déi cé chira tham sé K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 31. Xét ham s6 f(x) = |22 + azx + b, v6i a, b 1a tham s6. Goi M la gia tri 16n nhat cia
ham s6 trén [—1;3]. Khi M nhan gia tri nhoé nhat c6 thé dugc, tinh a + 2b.

(A) 3. (B 4. —4. D) 2.

Luyén mai th

4> Cau 32. C6 bao nhiéu s6 thie m dé ham s6 y = |3z — 42 — 1222 + m| ¢6 gid tri 16n nhat

. 275
trén doan [—3;2] bang T?

A4, (B o. ©2. D) 1.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢ Cau 33. Cho ham s6 y = |22 + 2x + m — 4] (v6i m 1a tham s6 thuc). Hoi max c6 gid tri nho
—2:1

Z

nhat 1a

B 2.

©1.

® Loi gidi.

‘O
‘O

A

> Cdu 34. Cho ham sb6 y = [2® — 32% + m| (v6i m 1a tham s6 thuc). Hoi max c6 gia tri nhd O
 —

nhét 14 bao nhiéu?

(A)2. B) 4.

4 N\
" ) 2 — D+ 2m + 2 )
$>Cau 35. Cho ham sb y = 2 = (@ )x2—|- m (v6i m la tham so thuc). Hoi [mfu%y co
T — e
gid tri nhé nhat 1a bao nhieu?
3 1
= = ©2. D) 3.
\ y_
® Loi giai
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J 42. Max, min cta ham tri tuyét déi cé cha tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

22+ mx+m

ham s6 y = 1
T

(A) 3.

®) 1.

¢S Cau 36. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat cia
trén [1;2] bang 2. SO phan t cia S 1a

> Cau 37. Cho ham s6 y = |23 + 2% + (m? + 1)  + 27|. Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 trén doan

[—3; —1] ¢6 gia tri nhd nhat bang

(A) 26. (B) 18.

(D) 16.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4

P.in clia biéu thitc P = 2y — 3z bang

3 )
@Pminzzl- Pminzé-

¢S CaAu 38. Xét cac s6 thuc duong z,y thod man 20182(="~v+1) —

N

2z +y
(x +1)2

1
@Pminzé-

. Gia tri nhé nhat

7
@Pminzg-

 Loi gidi.

¢ Cau 39. Cho ham s6 f(x) = |8z* + ax? + b|, trong d6 a, b 1a tham sb thyc. Biét ring gia tri

16n nhét ctia ham s6 f(z) trén doan [—1; 1] bang 1. Hay chon khang dinh ding? =

a>0,b>0.

®a<0,b<0.

©a<0,b>0.

@a>0,b<0.

® Loi gidi.
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J 42. Max, min cta ham i tuyét déi cé chia tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

(A)o. ® 1.

¢S Cau 40. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri thuc clia tham sé m sao cho gia tri 16n nhat cia
ham s6 y = [sin®z — 2sinz + m| béng 1. S6 phan t ctia S la
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ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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J 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé Két néi tri thirc véi cude séng

y /
Bat @ PHUONG TRINH LOGARIT CO CHUA THAM SO

1. Kién thitc can nhé

PHUCONG PHAP GIAI PHUONG TRINH LOGARIT.
Thuong st dung céc phuong phap sau:

1. Phuong phap dua vé cling co sb.

2. Phuong phap dat an phu.

3. Phuong phap ham s6.

log,(b-c) =log, b+ log, c v6i b,c > 0;0 < a # 1.

log,. 2% = = log, |z| v6i a # 0;0 < a # 1.
a

Néu a > 1 thi v6i Voy, 29 > 0: 21 < 19 = log, x1 < log, To.
vos Néu 0 < a <1 thi v6i Vg, 29 > 0: 21 < 19 = log, x1 > log, To.

«Q f(z)>0
E)logaf(:v) = log, g(z) < {f@) ~ (@) (0<a#1).
5 log, f#) = b f(a) = a0 < a#1)
- A>0
ze) Phuong trinh bac hai ¢6 hai nghiém am phan biét < < S < 0
P> 0.
«@- A>0
é Phuong trinh bac hai ¢6 hai nghiém duong < ¢ .S > 0
- P> 0.

J_F:J Phuong trinh bac hai ¢6 hai nghiem trai diu < P < 0.
-E 2. Bai tip mau

O =

Pl ViDU ©

Cho phuong trinh logs(2x) — (m 4 2)logy x +m — 2 = 0 (m la tham s6 thyc). Tap hop tat ca
cac gia tri cia m dé phuong trinh da cho c6 hai nghiem phan biét thudc doan [1;2] 1a

A (1;2). [1;2]. ©[1;2). (D) [2; 4+00).

& Phan tich huéng dan giai

Luyén mai t

1. DANG TOAN: Day la dang tim diéu kien ctia tham s6 dé phuong trinh logarit c6
nghiém théa man diéu kién cho truée.

2. HUONG GIAT:

B1: Viét lai phuong trinh logarit vé dang phuong trinh bac hai déi v6i 1 biéu thtc logarit.
B2: Dat an phu la biéu thic logarit va tim diéu kién cho an phu.

B2: Tim diéu kién cho phuong trinh an phu.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y [/

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4 N\
4> Cau 1. Cho phuong trinh logs x + 3mlogs(3x) +2m? — 2m — 1 = 0 (m la tham s6 thyc). Goi
S la tap hop tat ca cac s6 thuc m ma phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét thuoc doan [1;3]. S6
phan tit ctia tap S 1a

A2, O ©1 D) 3.

 Loi gidi.

Co6 Con buong

4> CdAu 2. Cho phuong trinh log3(9z) — (m + 5) logg x + 3m — 10 = 0 (v6i m 14 tham s6 thuc).
S6 gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh da cho c¢6 hai nghiém phan bigt thuoc [1;81]
la

@2 ®) 3. ©4. Ds.

® Loi gidi.
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y 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

at gidi.

&
~

t mait

LIS

~

nh tai, mié

i th

y £ £

4 N
$>Cau 3. Cho phuong trinh 4logs /z + (m — 3)logs 2 4+ 2 — m = 0 (véi mla tham s6 thye). C6
bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh da cho c6 hai nghiém thitc phan biét thuoc doan
[1;9]7

(A)o. B 2. ©1. D) 3.
\ V
o Loi gidi

4 N\
> CAu 4. Tim tat ca cac gid tri ciia tham s6 m dé phuong trinh logs 3z + logz x +m — 1 =0 ¢6
ding 2 nghiém phan biét thuoc khoang (0;1). Tim tat ca cac gid tri ctia tham s6 m dé phuong
trinh logs 3z + logg z +m — 1 = 0 c6 ding 2 nghiém phan biét thude khoang (0;1)

9 9 1 9
@m>71' O<m<z_1' ©O<m<1. @m>_4_1'

\ y_

® Loi gidi.

4 N
9 Cau 5. Cho phuong trinh (logs )% + 3mlogy(3x) +2m? —2m — 1 = 0. Goi S 1a tap tat c cac
s6 tu nhién m ma phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x;, 2o thdéa man z; + zo > %. Tinh tong
cic phan tit ctia S.

3 B 1. ©o. (D) 10.
. V.

® Loi gidi.
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y £ £

4 N

&> CAu 6. Tim tat ca cac gid tri clia tham s6 thyc m dé phuong trinh 4 (log, /7))’ —log1 z+m = 0
2

¢6 hai nghiém phan biét thuoc khoang (0;1).

Bo<m<? 0§m<i. @mgi. @—i<m<0.

4

$>Cau 7. C6 bao nhidu gia tri nguyén ciia tham s6 m dé phuong trinh log3(2z) — 2log, 2% — | <)

m — 1 = 0 ¢6 nghiém, trong d6 c¢6 ding mot nghiém thudc doan [5, 16]? c

(A) 10. 8. ©r. D)s. O
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y 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

nghiém thudoc doan [g, 4} .

@mER.

—3§m§g.

$>CAu 8. Tim m dé phuong trinh: (m — 1) log] (z — 2)% + 4(m — 5) log1
2

@mE@.

N

1
+4m —4=0co
T — 2

o Li gidi.

nghiém phan biét la

@m24. m>4.

$>CAu 9. Tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé phuong trinh logs(max) = 2logg(x + 1) c¢6 hai

©m<0vé,m24. @m<0vam>4.

o Li gidi.
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A

4> Cau 10. Cho phuong trinh In® (z2 + 1) — 8In (22 + 1) — m = 0 (véi m 14 tham s6 thuc). C6
bao nhiéu gi4 tri nguyen ctia m dé phuong trinh da cho ¢é bén nghiém phan biét.

(A)o.. 15..

(©)16.. D) 17..

 Loi gidi.

Al<m<2. B 1<m< v

$>Cdau 11. Cho phuong trinh \/logg x — 2logy v — 3 = m(logy x — 3) v6i m la tham s6 thyc. Tim
tat ca cac gia tri ctia m dé phuong trinh c6 nghiém thudc [16; +00).

©§§msx/5. D1<m< Vs

 Loi gidi.

Noi Pau C
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43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

N\
$> Céu 12. Cho phuong trinh \/loggx —4logsr —5 = m(loggx + 1) v6i m 1a tham s6 thuye.
Tim tat ca cac gia tri ciia m dé phuong trinh ¢6 nghiém thuoc [27; +00).

1
(A0<m<2. Bo<m< . Co<m<1. Do<m<1.
N V
® Loi gidi.

QO e |
) -
[ —

WD e
* ..................................................................................................
0 o
Rl IR LR L L L PR R R RELEEEERRREERERRRREEEE
() I R
O :
=1 $>Cau 13. Tim tit ca cac gia tri thuc ciia m dé phuong trinh log? | cos | —m log cos? x —m?+4 =
'E 0 vo nghiém.

0O @me(\/i;Z). me(—\/§;\/§). @me(—\/ﬁ;Z). @mG(—Z;\/ﬁ).
= .

;6 ® Loi giai.

C ..................................................................................................

O o
>
e TP A
—l

4 N\
¢ Cau 14. Cho ham s6 3logy; 222 — (m + 3)z +1 —m] + log1 (22 — 2 +1—3m) = 0. S6 cac
3
gi4 tri nguyen ciia m dé phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phan biét z;, 2, théa man |z1—xo| < 15
la
(A) 14. (B) 11. ©12 (D) 13.
\ N V
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢ Cau 15. Cho phuong trinh logg x? — logy(5z — 1) = —logz m (m la tham s6 thuc). C6 tat ca
bao nhiéu gia tri nguyén ciia m dé phuong trinh da cho cé nghiem?

(A)4. 6.

(C) Vo sb. D)s.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — @ 0905.193.688




J 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> Cau 16. Cho phuong trinh (x —2) logz(x —m) + (z — 3) logs(z —m) = 1 v6i m la tham s6. Tat
ca cac gia tri cia m dé phuong trinh da cho c6 nghiem thudc khoang (3; +00) 1a tap S = (a; +00).
Danh gia nao sau day ding?

@—3<a<—1. —1<a<1. ©1<a<2. @2<a<5.

® Loi gidi.

$>Cau 17. Téng tAt cd cac gia tri cta tham sb m sao cho phuong trinh 2D .
log, (22 — 27 + 3) = 41#=™l . log, (2| — m| + 2) c6 ding ba nghiém phan biét 1a

S

Be)

= 3

,g A) 2. = ©o. D) 3.
=

:0

S

c

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 18. Cho phuong trinh 3% +m = logg(z —m v6i m 1a tham sb. C6 bao nhiéu gia tri nguyén
ctia m € (—15;15) dé phuong trinh da cho c6 nghiém?

(A) 15. (B) 16.

©o. (D) 14.

nghiém.
1

®—+1§m§e—1.
e

©1§m§%+1.

$>Cau 19. Tim tat ci céc gid tri clia m dé phuong trinh In (m + In(m + sinz)) = sinz ¢6

1§m§e—1.

@1§m<e—1.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688
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43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé Két néi tri thire véi cude séng

A

| > Cdau 20. Cho phuong trinh mIn®(z+1)—(z+2—m)In(z+1)—z—2=0 (1). Tap tit ci céc gia
06 tri ctia tham s6 m dé phuong trinh (1) c¢6 hai nghiém phan biét thoa man 0 < z; < 2 < 4 < 25la
khoéng (a; +00). Khi d6 a thuodc khoang

- (A) (3.7;3.8). (3.6;3.7). (C)(3.8;3.9). (D) (3.5:3.6).

® Li gidi.

4> Cau 21. Gia tri thyc ctia tham s6 m dé phuong trinh 4 logj(3z) + (2m —3)loggz —2m—1 =0
¢6 hai nghiém thuc z1, x5 thoa man x; + ro = 12 thudc khoang nao sau day?

&2 ® 1. ©3. D) 4.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> CAu 22. Phuong trinh 327" ~37+m 4 g — 3#°~2+2 4 32°-24+m (5 hao nhiéu gi4 tri nguyen ciia
tham s6 m € [—2018;2018] dé phuong trinh da cho c6 4 nghiém phan bigt?

(A)2019. (B) 2018.

(C)2020. (D) 2021.

m = 0 ¢6 hai nghiém thudc (0;1).

@0<m<1 é<m<1.

5 4

4> CAu 23. Tim tap hop tit ci cac gia tri clia tham s6 m dé phuong trinh 4(logs /)% —log1 = +
3

@—1<m<i.

4> Cau 24. Diéu kien can va dii ctia tham s6 m dé phuong trinh log2 2 — (m—1) logs x+4—m = 0

c6 hai nghiém phan biét thuoc [1;25] 1a
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43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

L (A)3<m<4. 3§m§%. @13—0<m§4. @3<m§?.
o Loi gidi.

%o

h ..................................................................................................
L

c

'_cc, 4> CAu 25. Tim tat ci cac gid tri thuc clia tham s6 m dé& phuong trinh logs x — (m + 2) logy x +
_': 3m — 1 =0 ¢6 hai nghiém zq, zs thoa man z; - x5 = 27

‘g @m:—Q. m:—l. @mzl. @m:2.

c ® Loi gidi.

«@-

> ..................................................................................................
- |
e |

$> CAu 26. Téng tat ci cac gia tri m dé phuong trinh 37" 2+ log, (2243 —2x) = 9~ log,(2|z+

m| +2) ¢6 ding ba nghiém phan biét 1a

(A) 4. ® 2.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

nghiém phan biét.
@ —1<m#0.

m>—1.

&> CaAu 27. Tim tat ca cac gia tri clia tham s6 m dé phuong trinh © — ——————— = m ¢6 hai

3
logy(z + 1)

@Kh@ng tdn tai m. (D) —1<m < 0.

Noi Pau C

® Loi gidi.
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43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> CAu 28. C6 bao nhicu gia tri thuc ciia tham s6 m dé phuong trinh m.5%"3+2 4 5i-2* —

50732 4+ m c6 ding 3 nghiém thitc phan biét.

(A 3. ®) 2.

©1 D) 4.

® Loi gidi.

c6 hai nghiém trai dau?

@—4<m<—1.

S Cau 29. Véi gia tri clia tham s6 m thi phuong trinh (m + 1)9% — 2(2m — 3)3* +6m +5 =0

Khoéng ton tai m. @ —l<m< g

@—1<m<—g.

® Loi gidi.

N\
$>Cau 30. Cho phuong trinh (v/2 + 1)¥+2m2+2 _ (/2 4 1)2*+4mat24m _ 42 _ 9my —m = 0.
2 1
Tim m deé phuong trinh ¢6 ding 2 nghiém thudc (5, 2).
1 4 1 1
@—§<m<0. _§<m<0' ©—§<m<1. @:>—§<m<2.
\ N V
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Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Cau 31. V6i nhing gia tri ndo ciia m thi phuong trinh: 3¢ ~27+2 2ot -2t2) L2 9 9

c6 nghiém.

@mz& m27.

@m25.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

$> Cau 32. V6i nhing gia tri ndo clia m thi phuong trinh: (v/5—2)2*+m2* _ (/5 —2)#*+4ma*-m

222 — 6ma? 4+ 2m c6 nghiém duy nhat.

1 1

m<_%.
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y 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

y J /
@m>_}1. J

o Li gidi.

<7 + 4\/§) coszx—§ +m = cos2x — sinx

A) 2. ®) 1.

4> Cau 33. C6 bao nhiéu gia tri nguyen ciia m thi phuong trinh sau c6 nghiém (2 + /3)s0e+m —
1

(©s. D) 4.

mai thanh tai, miét m

Luyén

o Li gidi.

4> Cdu 34. Gia tri thyc ctia tham s6 m dé phuong trinh 25% — 4(m + 1) - 5° +5(4m — 1) = 0 c6
hai nghiém thuc x1, x5 théa man (zq +4)(xe + 4) = 30 thudc khoang nao sau day?

@) (6;7). (4;5).

©)(3;4). D) (2;3).

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> CAu 35. Gia tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh 9% — 2(2m + 1) - 3% 4 243 = 0 ¢6 hai
nghiém thyc xy, 5 théa man (x; + 3)(x2 + 3) = 30 thudc khoéng nao sau day?

&) (6;7). (8;9).

(©)(7;8). D) (2;3).

4> Cau 36. Gia tri thuc cia tham s6 m dé phuong trinh logs z — 3 - log, # +4 — m = 0 ¢6 hai
nghiém thuc x1, x5 théa man (x; 4+ 4)(x9 + 4) = 48 thudc khodng nao sau day?

(A (1;2). (1;3).

©©;1). D (0;2).

cac phan t1t ctia S bang

(A) 3. ®) 4.

thoa man dong thoi cac diéu kien log,e, 2 5(22 — 6y +5) = 1 va v3z —y — v/3 — m = 0. Tong

(©)s.

® Loi gidi.
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y 43. Phuong tinh logarit cé chira tham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> Cdu 38. Tat ci cac gia tri clia tham sé m dé phuong trinh logs(v/mz) = logs(z + 1) ¢6 hai

nghiém phan biét la

@m24. m>4.

Cm<0vam>4 Dm<0vam> 4.

® Li gidi.

Luyén mai thanh tai, mi

doan B, 4} la

@ [—3; 400). (Z +oo>.

37

&> CdAu 39. Cho bat phuong trinh (m — 1) log] (z — 2)% 4 4(m — 5) log1
2 2

I tham s6 thuc). Tap hop tat ci cac gid tri ctia m dé bat phuong trinh da cho c6 nghiém thuge

1
x_2—|—4m—420(m

ol

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

N

la

@mgg.

4> Cau 40. Cho bat phuong trinh logi(2z) — (m
Tap hop tat ca cac gia tri ctia m dé bat phuong trinh nghiem ding v6i moi  thudc doan [4; 4\/5}

+1)logyz 4+ m — 3 < 0 (m la tham s6 thuc).

©meR. D m >

AN

Noi Pau C
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J 44, Nguyén ham tung phdn K&t ndi tri thire véi cude séng

AL

Bat @ NGUYEN HAM TUNG PHAN

1. Kién thitc can nhé

Ham s6 F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) néu F'(z) = f(z).

_ du = f'(z)dx
u=f@ {

a) Cong thiic nguyen ham ting phan
dv = g(z)dx

Khi d6 ta c6 /u dv—u-v— /U- du hay /f(:p)g(x) dr = f(2)C(x) — /G(m)f’(x) dz.

O b) Cong thiic tich phan ting phan =

5 dv = g(z)de ~ You= /g(z) dz = G(z)(C = 0).
“-.6 b , b b , b
- Khi d6 ta c¢6 /u dv = (u-v) —/U- du hay /f(x)g(x) dz = [f(z)G(x)] —/G(a:)f’(x) dz
IU a “ a a @ a
?d-)- c¢) Cong thiic dao ham ciia ham s6 so cap va ham hgp

E.. o (%) =az*! o () =¢e".

’_F_j e (sinu) = u cosu.

= o (u") =nu" . o (e") =e"u.

,g e (cosu) = —u'sinu.

c o (wv) =uv+uv'. e (Inz) =—.

e xr

o]

& d) Nguyén ham cac ham s6 thuong gap

c

<Q>): o [ u(z) V(x)de = u(x) - v(x) — /v(z)

3 o' (z) de. o ["dx=¢"+C.

o+

coszdz =sinz + C.

a+1
o/xadx: v 1—|—C,v61a7é—1_ O/Sinxdx:—cosx—l—C’.

1
o/—dx=1n|a:|+C'. .
T

2. Bai tip mau

Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Biét cos 2z 1a mot nguyen ham cta ham s6 f(x) - e*, ho tat
cd cic nguyen ham ctia ham s6 f(z) - e 1a
@—sin2x+cos2x+0. (B) —2sin 2z 4 cos 2z + C.
@—281n2x—c082x+0. @28in2x—0082x+0.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

& Phan tich huéng dan giai

a) DANG TOAN: Day la dang stt dung phuong phap nguyén ham timg phan.

b) HUONG GIAL

® Budc 1: Dya trén gia thuyét cos 2z 1a mot nguyeén ham ctia ham s6 f(z) - e*
ta tim duge ham s f(z) - e*.

® Buéc 2: Ap dung cong thitc nguyen ham timg phan ta tinh duge I = / f'(z)-

u=e" N du = e" dx
dv = f'(z) dx v = f(z).

e” dz bang cach dit

D6 C6 Con Puong

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4 N\
¢S Cau 1. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R. Biét sin 3z 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) - €, >
ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 f/(z) - e® 1a ‘O
@3COS3$—Sin3(E+O. (B) —3cos3z — cos 3z + C. O
©BSin3x—cos3:Jc+C. @3cos3as—cos3x+0. ‘g
. y_
® Loi gidi. a_)
O
.................................................................................................. Z
¢ Cau 2. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén (0; +00). Biét In z 14 mot nguyén ham ciia ham s6 f(f),
ho tat ca cac nguyeén ham ctia ham s6 f'(z) - 2% 1a
@x-ez-i—C. B z-e*—2" +C. @—x-e“-i—Qem-l—C. @x-e””-l—Qem-l—C.

® Li gidi.
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y 44. Nguyén ham tirng phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

A

f(z)

@ 4z — 11e*® Lc.

5 (B) 2z — 2¢* + C.

> Cau 3. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R. Biét 22 — 3z + 1 13 mot nguyén ham clia ham s

== ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f'(z) - €% 1a
T

_ 2x
@495 be e

4x — be”
@—2 +C. 5

& ® Loi gidi.

@2cosx—cos2x—|—0.
@28inx—sin2x+0.

C | ¢©Cau4. Cho ham s6 f(x) lien tuc tren R. Biét sin? x 14 mot nguyén ham ctia ham s f(x) - e?,
O ho tht ca cac nguyén ham ctia ham s6 f/(z) - e 1a

sin 2z — sin®z + C.

@sin2m+sin2x+ C.

® Loi gidi.

> Cau 5. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R. Biét cos? x 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) - e??,
ho tat ca cac nguyeén ham ctia ham s6 f/(z) - € 1a
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

(A) —sin 2z + 2cos?z + C.
@—sin2x—2sin2x+0.

A

sin2x—2€os2x+0.
(D) —sin2z — 2cos?z + C.

® Loi gidi.

ham s6 f/(z)Inz.

Inz 1
@/f(m)lnxdx: —z + 2_x2+0'

T2

@/f(x)lnwdw=—(m—x+%)+0.

N 1 .
$>Cau 6. Cho F(z) = 722 14 mot nguyén ham ctia ham so6
x

=)

T

. Tim mot nguyén ham cuia

1 1
/f(x)lnxdx:%_k__ko‘

© [ smsas—— (524 L) v

® Loi gidi.

.................................................................................................. \-E
.................................................................................................. O
.................................................................................................. D=
.................................................................................................. \o
O
4 ~ ) N :
au /. F(z) = 2* la mot nguyén ham cua f(x)e**. Tim mot nguyén ham cua ham so ¢

©Cau 7. F 2] h ia f(xz)e**. T h Ga h O
f'(x)e*. (A
@/f’(x)ezx dz = 22% — 2z + C. /f'(:r:)e% dr = —22% + 2z + C. C_)
=

@/f’(x)e% dr = —z>+z +C. @/f’(x)e% dr = -z + 2z + C.

¢S Cau 8. Cho F(z) = (z — 1)e” 1a mot nguyén ham ciia ham s6 f(z)e?**. Tim mot nguyén ham

clia ham s6 f'(x)e*®.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




498 i
44. Nguyén ham ting phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

A

/f'(x)ezw dz = (4 — 22)e” + C.
© [ flajrdo=2-a) +C.

o Li gidi.

t

é

ham s6 f'(z)Inz.

ln:c 1
"()lnzdr = —/— + -—
@/fxnxx o 3

+C.
@/f )Inzde = — (h”” )

N 1 .
> Cau 9. Cho F(z) = 33 14 mot nguyén ham ctia ham so
73

=)

X

. Tim mot nguyén ham cia

1 1
/f Jlnzde = — + — +C.
% %
lnz 1
@/f’(x)lnxdx:—(?—kﬁ

nh tai, miét mai t

® Loi gidi.

ctia ham s6 f'(z)e.

® [ r@er o= —e

(sinx + cosz) + C.

> Cau 10. Cho F(x) = e®cosx 1a mot nguyen ham ciia ham s6 f(z)e?

*. Tim mot nguyén ham

/f’(x)e% dz = e” (sinz + cosx) + C.

© [ rorieas-

—e® (sinx — cosz) + C. @ /f’(x)e2z dz =e” (sinz — cosz) + C.

o Li gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RIGEILl



Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 11. Cho F(z) = % 1a mot nguyen ham ctia ham s6 f(x). Tim mot nguyén ham ctia ham
s6 (f(x) + f'(x))e". o
@/(f(:c) + f(@))-e"de = % +C.
2x
[t@+r@)-ca=-"xc .
© [ (@) + £(a)) - e*da = &g IS
@/(f(w)+f’( ) - o de = = (xexz e 3
\ V. C
o Loi gidi. (o]
O
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘o
.................................................................................................. QA
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘-E
.................................................................................................. U
>
4 Y O

ham s6 f'(z)Inz.

@/f’(x) Inzdz

¢S Cau 12. Cho F(z) = x%e” 1a mot nguyén ham ciia ham s6

@/f’(m)lnxdx:e” (z°lnz +2z°Inz + 2*) + C.
/f’(x)ln:cda::—ew (3:31nx+2x21nx—x2)+0.

e’ (56311133— 2x2lnx—m2) + C.

@/f'(x)lnxdx =¢” (z°Inz + 2z’ Inz — 2°) + C.

f(=)

. Tim mot nguyén ham cua

Noi Pau C

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

COoS T

$>Cau 13. Cho F(z) =

ctia ham s6 f(x)cos .

@/f/(fc)cosxdx:_cosx -
Z x?sinx
/f'(w)cos;z:dz:_cosx _ cos?x

T r2sinx

cos’ x

14 mot nguyen ham ctia ham s6 f(z) sin x. Tim mot nguyén ham

+xcosx + C.

—xcosx + C.

2
@/f’(x)coszdxz 0T 4 czos. * tzcosz+C.
6 T T 512nx
@ p _ cosx cos"wr
o @/f(x)cosxdx— . +x2sinx xcosz + C.
L el 4
e ® Li gidi.
B |
e |
QD e
< TR
e
L
c
,U ..................................................................................................
L P
o
;6 ..................................................................................................
R RRRERE
€D e D
>
=
-1 4 N
> Cau 14. Cho ham sb f(z) thda man /sinm-f(x) dz = f(0) = 1. Tinh /cosx-f’(m) dx.
0 0
AI=1 B I=-1 ©1I= DI=2
\ V_
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y £ £

[ <><1> Cadu 15. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f’(z) lién tuc tréen R théa man f(0) = f(1) = 1. Biét )
/ ¢ (£(z) + f/(z)) dz = ae + b. Tih § = a2017 4 p2018
0@5:1. B) 5 =-1. (©s=o. (D s =2

‘ ® Loi gidi. ‘

3
$Cau 16. Cho0<a < g va b= /COt:L‘ - e dz. Ménh dé nao dudi day ding?

ol

sin? sin” x

P
@/ ©  dr=ecota—b. / e2 dz = —e"cota — 0.

sin? z sin? z

a
5 x 5 T
@/ ©  dz=ecota+b. @/ C  dz=—e"cota+b.

® Loi gidi.
/
$>Cau 17. Cho ham s6 y = f(z) théa man %dx =1va f(1) —2f(0) = 2. Tinh I =
0

[ @)

T
/(x+1)2dx
0

(AI=0. B I=3. ©1I=-1 DI=1.

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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y 44. Nguyén ham tirng phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

A

1

¢\6 ¢ Cau 18. Goi F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) véi F(1) = 1,/F(a:) de = —1.

O . 0

e
‘<_9 Tinh /xf(m) dz.

O ° 1 1 1

S @/xf(x)dsz /xf(x)dx:—l @/xf(x)dx:—z @/xf(a:)dsz

:'q-) 0 0 0 0

E ® Loi giai

B e ]
f—
R
L P
e
T R PR TR I
h ..................................................................................................
o RO OO O PPN P R PRRPRUPRPPRPO
S

C 4 N
<G>): > Cau 19. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham lien tuc trén R théa man f(1)sinl = 10. Tinh [ =
3 /(f(x) cosz + f'(z)sinz) du.

(A) T = 20. B) I = —10.

(©)1=—20. (D)1 = 10.

o Li gidi.




y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4

> Cau 20. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham cap hai f”(z) lien tuc trén doan [0;1] théa man
1

F(1)+ f(0)=0va /f(x) dz = 2018. Ménh dé nao dudi day dung?
0

N

1 1
@/ (z* — z) f"(z) dz = 2018. / (z* — z) f"(z) dz = —4036.
0 0
1 1
@/ (z* — z) f"(z) dz = —2018. D) / (z* — z) f"(z) dz = 4036.
0 0
® Loi giai
.................................................................................................. ()]
C
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. >
.................................................................................................. &
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. m
O
.................................................................................................. -
.................................................................................................. i -
.................................................................................................. O
>
.................................................................................................. o
.................................................................................................. U
.................................................................................................. 5
.................................................................................................. O
.................................................................................................. (A
.................................................................................................. o)
.................................................................................................. P
> Cau 21. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R. Biét cos z 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z)e”,
ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 f/(z)e® 1a
@—sinaz+cosx+0. —sinx—cosx—l—C.
@sinx—cosw—l—C. @Sinx+cosx+6’.
® Loi gidi.
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y 44. Nguyén ham tirng phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

A

ho tat ca cac nguyen ham ctia ham s6 f/(x)e” la

¢ Cau 22. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R. Biét sinz 13 mot nguyén ham ctia ham s6 f(z)e?,

@cos:zc—sinx—i—C. (B) —sinz — cosz + C.
@sinx—cosx—l—C. @sinx+cosx+0.
\ y_
o Loi giai
;6 ..................................................................................................
D) Tt
R
«O
1
;6 ..................................................................................................
L e
«@-
Be)
il < N
-E 9 Cau 23. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R. Biét sin 3x 13 mot nguyen ham ctia ham s6 f(z)e?,
O | bho tat cd cac nguyen ham ctia ham s6 f'(z)e” la
_E @3cos3x—sin3x+0. (B) —3cos3z —sin3z + C.
16 @—3cosBx+sin3x+C. @3cos3x+sin3x+0.
\ V_
£ ® Loi gidi.
c
<m. ..................................................................................................
D
=
L
4 N\
¢S Cadu 24. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét Inz 14 mot nguyén ham clia ham s6 f(f), ho
T
tat cd cdc nguyen ham ctia ham s6 f/(z)Inz la
2
@x21nx—%+0. len:c—l—%—kC.
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Két néi tri thire véi cude sdng

(C)a?lnz—z+C.

A

2

@—xQIHx—%—l—C’.

 Loi gidi.

¢ Cau 25. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét Inz la mot nguyén ham ctia ham s6 f(f), ho
x
tat cd cac nguyen ham ciia ham s6 f/(z) Inz la
@xlnx—x—i—C’. B) —zlnz +z+C. @xlnx+x+0. @—xlnx—x—i—C.
® Loi gidi.

> Cau 26. Cho ham s6 f(z) lién tuc tren R. Biét Inz 1a mot nguyén ham ctia ham sb xf(x),
ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 f'(z) Inz 1a

Inz 1

Inz 1
—— —+C.
z2 212 L

®

Inz i 1
212

mz 1
=2 +4cC

~ o . 2 +C.

ng

Q

Co6 Con bu
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y 44. Nguyén ham tirng phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 27. Cho ham s6 f(x) lien tuc tréen R. Biét F(z) = 2? + 2z + 3 14 mot nguyén ham cla
ham s6 f(x)e®, ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 f/(z)e” 1a

x2+C’.

(A)2z — 22+ C.

(D) 2z +2+ 2%+ C.

Qi, miét mai

N =

ht

than

o~

2 1
O-2-Laa.
x x

2 1
@—E"f‘;—i-o.

N . - £ 1
¢S Cau 28. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén moi khodng cua R\ {0}. Biét F(z) = o

nguyén ham ctia ham s6 f(z)e®, ho tat cd cac nguyén ham ciia ham s6 f/(z)e® la

~

uyén mai

L

® Li gidi.

N " - ) 1
&S Cau 29. Cho ham s6 f(x) lién tuc tréenmdi khoadng ctia tap hop R\ {0}. Biét F(x) = - la

mot nguyén ham ctia ham s6 22 f(z), ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f/(z)2z? Inz la
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AL
D-2-lic J

3 2

uwong

f(=)

4 4

T T
@Zlnx—l—g—l-a

4
@%lnx-l—%-i-a

¢ Cdu 30. Cho ham s f(z) lien tuc tréen R. Biét F(x) = 2 1a mot nguyén ham ctia ham s

“—— ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f'(x)Inz la

[@)N

P66 CéConb

16

4 4

B Zlhz+= +C.

4 16

x? x*
Tmz-Z 10
@ 1 nx 16+C’

® Loi gidi.

¢S Cau 31. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét F(r) = —xe® 1a mot nguyen ham ctia ham s6
f(x)e*®, ho tat ca cdc nguyén ham clia ham s6 f/(z)e** 1a

(A) (=22 + 1)e” + C. —Br+1)e*+C. (C)—Bx+1)e"+C. (D) —(3z—1)e* +C.

® Loi gidi.
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y 44. Nguyén ham tirng phdn

Két néi tri thirc véi cude séng

gioi.

t

«O

mal

nh tai, miét

4e)

Luyén mai th

A

4 N\
¢S Cau 32. Cho ham s6 f(x) lien tuc tréen R. Biét F(z) = 2(z — 1)e® 1a mot nguyen ham cia
ham s6 f(z)e® thoa man f(0) = 0,ho tat cd cac nguyén ham cia ham sb f'(z)e” 1a

(A) (22 + 2z +2)e® + C. B) (—2% — 2z +2)e* + C.
@(x2—2x+2)e”—|—0. (D) (2% + 2z + 2) e® + C.

\ V_

® Loi gidi.

4 N\

2
¢ Cau 33. Cho ham s6 f(z) lién tuc tren R. Biét F(z) = (1 - %) cos x+x sin x 1a mot nguyen
ham ctia ham s6 f(z)sinz, ho tat ci cdc nguyén ham ctia ham s6 f/(x) cosx 1a
xsinz + cosx + C. (B)sinz — zcosz + C.
@xsinx+xcosx+6’. @sinx—lrxcosx—l—C’.

\ V_

® Loi gidi.
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A

4 N\
2
9 Cau 34. Cho ham s6 f(z) lién tuc tren R. Biét F'(z) = (% — 1> sin 2+ cos z 13 mot nguyen
ham ctia ham s6 f(z) cosz, ho tat ci cac nguyén ham ctia ham s6 f/(z)sinz 1a
xsinx 4+ cosx + C. Sinx—xcosx+C’.
@xsinx+xc0sx+0. @sinx—l—xcosx—l—c.

y_

® Loi gidi.

4 N
5 Cau 35. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét F(z) = 22 sin x + 2z cos r 1a mot nguyen ham
clia ham s6 f(r)cosx, ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f/(z)sinx 1a

2sinx — 2z cosx + C. ZSin:c—i-xcos:U-l—C.
©2s,in:v—xcosx+C’. @—ZSinx—Qxcos:U—l—C.

. y_

® Loi giai

4 N\
> Cau 36. Cho ham s6 f(z) lien tuc tren R. Biét F(z) = (22 — 4) cos z — 2x sin z 1a mot nguyéen
ham ctia ham s6 f(z)sinz, ho tat cd cac nguyén ham ciia ham s6 f(z) cosz 1a

2rxsine — 2cosx + C. —QCosx—QxSinx—l-C.
©QCOS$+2xSinx+C’. @ZCosx—Q:Usinx-i-C’.

\ y_
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J 44. Nguyén ham tirng phdn Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

® Loi gidi
G [
m 4 N
\:'6 > Cau 37. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét 2? + 2z 13 mot nguyén ham cia ham s
“+= | f(z)Inz, ho tat ca cic nguyen ham ctia ham s6 [f(z) + zf'(z)]In® z 1a
e @w(2x+2)lnx+2(:ﬁ2+2x)+0. (B) 2(2z 4+ 2)Inz — 2 (2® + 2z) + C.
- @(2x+2)lnx—2(w2+2x)+0. @(2x+2)1nx+2(332+2x)+0.
L i V
:qé' ® Loi gidi
O e
i
Qe e
o P
ie
c ..................................................................................................
h ..................................................................................................
B
Ll B RS
(- T
N e
=
—l

¢ Cau 38. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén R. Biét sin z 1a mot nguyen ham ctia ham s6 f(z) In z,
ho tit ci cac nguyen ham ctia ham s6 [f(z) + 2 f'(z)] In® z 1a

@wsinxlnx—?sinx—i-c. (B) zcoszInz + 2sinz + C.
@:Ecosxlnx—Zsinx—l—C’. @xsinxlnx—Zcosx-i—C’.
\ V
® Loi gidi.
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A

1
@ —§xsinxlnx+cosx +C.

1
©§xsinxlnaz+cos:c + C.

9 Cau 39. Cho ham sb f(z) lien tuc trén R. Biét

ho tat ca cdc nguyen ham ctia ham s6 [f(x) 4+ zf'(z)] In® z 1a

COS T

1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) Inz,

G 1:csinaclnac—cosa:—l—C’.
. 2

1
@—éxsinxlnx—cosx—kc.

@(2—21:) sinz —4cosxz + C.
@(Qx— 2)sinx —4cosz + C.

¢S Cau 40. Cho ham s6 f(x) liéen tuc trén R. Biét z? — 2z 1a mot nguyén ham ctia ham s6
f(x)sinz, ho tat cd cac nguyén ham ctia ham s6 f(x)sinz 1a

(2—2x)sinz +4cosz + C.
@ (2 —2z)sinx —2cosz + C.
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AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y /4
55'@ LIEN QUAN DEN GIAO PIEM CUA HAI DO THI.
N

1. Kién thiic can nhé

@ f(z) = m la phuong trinh hoanh do giao diém clia hai do thi y = f(x),y = m. S6 nghiém ctia
phuong trinh bing s6 giao diém ctia hai do thi y = f(z),y = m.

@ f(x) = g(x) 1a phuong trinh hoanh do giao diem ctia hai do thi y = f(x),y = g(z).
S6 nghiém ctia phuong trinh bing s6 giao diém ctia hai do thi y = f(z),y = g(x).

@ Bang dao ham cac ham s6 co ban

Ham z Ham hgp
l.e=0 2. 2z=1
() =n-2"'meNn>1) | 4 (w)=n-v""' uneN;n>1)
1
5 (V) = 5=V > 0 6. (\/ﬂ)—ﬁ,Vu>0
1 1 1
7. (-) — S Vz #£0 8. (—) — = Vu#0
T u u
9. (k-z)=k 10. (k-u)=Fk-u
11. (cosz) = —sinx 12. (cosu) = —usinu
13. (sinz) = cosz 14. (sinu) = u - cosu
15. (tang) — — 16. (tanu) = —
\eng) = (’0S21’I‘ AN st
17. (cotx) = —— 18. (cotu) = — u2
sin® z: sin® u

Dao ham ctia ham hop: y = f (u(z)) = ¢ = u/'(z) - f' (u(z)).

2. Bai tip mau

Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién nhu sau

T | —o0 -1 0 1 +0o0
f(z) — 0 + 0 — 0 +

Y \_2/_1\_2/

S6 nghiém thuoc doan [—m; 27| clia phuong trinh 2f(sinx) + 3 = 0 1a

A4, (B) 6. (©)3. D)s.
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/ 45. Lién quan dén giao diém clia hai dd thi. K&t ndi tri thirc véi cude séng

y' 4 4
( % Phan tich huéng dan giai )

a) DANG TOAN: Day la dang toén lien quan dén giao diém ctia hai do thi.

b) HUONG GIAL
® Buéc 1: Tt phuong trinh 2f(sin ) + 3 = 0 chuyén vé phuong trinh hoanh do
giao diém ctia hai do thi y = f(u),y = C.
® Budc 2: Dya vao do thi y = f(z) = gid tri clia u = sinz = gi4 tri cla .
® Budc 3: Chon dap an.

at gioi.

&
~

t mait

LIS

~

qi, mié

Luyén mai thanh t
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A
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

3. Bai tap tuong tu va phat trién

A

4 N
> Cau 1. Cho ham s f(z) ¢6 bang bién thien nhu sau
xr |—o0 =1l 0 1 400
f'(x) - 0 4+ 0 — 0 -+
+00 1 400
S6 nghiém thuoc doan [—; 37] ctia phuong trinh 2f(cosx) +3 =0 1a
(A)6. 8. (©s. (D) 10.
\ y_
® Loi giai
QO e |
) Y
* -----------------------------------------------------------------------------------
> JRRRRRRRRRRRRRRE
* --------------------------------------------------------------------------------------------------
O |
Sl I R RN ERERRE
‘m. ..................................................................................................
WO |
f—
c ..................................................................................................
T PR
4e)
o
i
T TR I
e IR RS EERRRNEES
] (I A R
D
-
= |
4 N
> Cau 2. Cho ham s6 f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau
T |—o00 =l 0 1 +00
e -0 + 0 - 0 =
400 1 400
y \ 2 / \ 2 /
S6 nghiém thuoc doan [—; 37] ctia phuong trinh 2f(—cosxz +2) —1 =0 la
(A)6. 8. ©n. D)o9.
\ y_

o Li gidi.
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A

> Cdu 3. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r | —o0 -2

0 2 +00

['(z) - 0 +

0 — 0 +

Tt T

(A 4. 3.

S6 nghiém thuoc doan [0; 37| ctia phuong trinh 2f(sinz) + 3 = 0 la

©1 (D) 6.

® Loi gidi.
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y 45. Lién quan dén giao diém clia hai dd thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

A

5o
e
L
c( \
O | ¢©Cdud. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau
L
- r | —00 1 3 +o0
‘0 Y -0 _+ 0 -
E +00 0
= y ~_ / \
«@ —2 —00
>
3 S6 nghiém thuoc doan [0; 27| clia phuong trinh 2f(sinz — 1) +4 =0 la
Ao 3. ©)s. D)s6.
\ y_
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

¢S Cau 5. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
T |—00 1 2 +00
f'(x) + 0 - 0
5) 2
0,5 -
S6 nghiém thuoc doan [0; 27| clia phuong trinh 3f(tanz) +1 =0 la
(A)2. 3. ©a D) s.
® Loi gidi.

.................................................................................................. m
.................................................................................................. c
.................................................................................................. 0
>
.................................................................................................. m
.................................................................................................. c
.................................................................................................. o
O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘o
.................................................................................................. (0]
.................................................................................................. °O
.................................................................................................. Ve
L
.................................................................................................. U
.................................................................................................. \>_
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. 3
«O
.................................................................................................. m
.................................................................................................. 5
.................................................................................................. Z

5 Cdu 6. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r | —o00 1 2 “+00
f'(x) + 0 - 0
5] 1
@l T~

S6 nghiém thudc doan [0; 27| clia phuong trinh 3f(cotz) +1 =0 la

N
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

l (A) 2. ®) 3.

A

«O

> Cau 7. Cho ham s6 f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T | —00 1

2 +o0

f'(z) 0

— 0

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

f(z)

_00/5\_7/1

(A) 2. ® 3.

S6 nghiem thuoc doan [—3; 3] ctia phuong trinh 2f (22 — 2z) +1 =0 la

(©)4. D) 5.
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> Cau 8. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T |—00 -2 3 +00
f'(v) + 0 = 0
5) 1
S6 nghiém thuoc niita khoang (—oo; 2020] ctia phuong trinh 2f (f(2z — 1)) +3 =0 la
A) 3. B 2. (©4. D) 5.
N V.
® Loi giai

Noi Pau Co

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

gioi.

t

«O

mal

i thanh tai, miét

¢

uyén m

A

4 N\
¢S Cau 9. Cho ham s6 f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau:
T |—o0 =l 0 2 400
f'(x) — o + o0 — 0 -+
+00 1 +00
-3 —1
S6 nghiem duong ctia phuong trinh 2f (f(z — 1)) +3 =0 1a
3. ® 2. ©)4. D)s.
\ V_
® Loi gidi.
4 N
¢S Cau 10. Cho ham s6 f(z) ¢6 bang bién thien nhu sau:
r |—oo =1l 0 2 400
() -~ 0 _+ 0 - o0 +
+00 1 400
N
-3 =
S6 nghiem duong cia phuong trinh 2f (va? —2z) —5=01a
(A)1. (B 2. (©)4. (D) 5.
\ V_

® Loi gidi.
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A

4 N\
<> Cau 11.
Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va c¢6 do thi nhu hinh vé. Goi y
S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyéen ctia tham sé6 m dé phuong trinh 13
f(sinz) = 3sinz + m c6 nghigm thuoc khoang (0; 7). Tong cac phan ti :
clia S bang E
(A) —9. —10. (©) -s. (D) 5. o\
IS
I ~10 \J/ x
o
\ V

® Loi gidi.

Noi Pau C
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A

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén dudi. C6 bao nhiéu

B} . . 1
sO nguyén cua tham so m de phuong trinh gf (g — 1) +x = m co
nghiém thuoc doan [—2; 2]

A8, ® 9. (©10. D) 11.

e
L
C
%o
L
[ —
;6 4 R N
S Cau 12.
=
o=
«@
>
-
—l
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cdu 13. C6 bao nhiéu gia tri nguyéen ctia tham s6 m dé dudng thing y = m(z — 4) cit do thi
ctia ham s6 y = (22 — 1) (22 — 9) tai bon diém phan biét?

(A)1. B 5.

Noi Pau C
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

A

S0 e
O

e

\E' N\
= | >Cdu 14.

‘O | Cho ham s6 y = f(z). Db thi ham y = f/(2) nhu hinh vé. Dat y

£ g(z) = 3f(x) — 2%+ 3z —m, v6i m la tham s6 thyc. Diéu kién can 9

e N 3 2 £ N P 22 .. — I /oy ol osocoocodbhsoooosos

«@-| va du de bat phuong trinh g(z) > 0 ding véi Vo € [_\/5; \/3}

Eln R T

| @m<3ivE). (B)m < 3(0). ; ;

S| ©Om=35q) D m > 3f(—V3). ol e
L

c

e

N\ y
h ~ = &)

- ® Loi giai.

de)
O
«@-

N e
-

A ..................................................................................................
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y £ £

4

$>Cau 15. Cho ham s6 y = gl
T

tron 2% +y? — 3y =4 la

(A)1.

(B) 0.

5 S6 cac gia tri tham s6 m dé dudng thang y = x + m luon

cit do thi ham s6 tai hai diém phan biet A, B sao cho trong tam tam giac OAB nam trén duong

N

(©s. D) 2.

® Loi gidi.

¢S Cau 16. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé

T |—o0 -1

3 +00

f'(x) + 0

- 0

/(=)

_00/5\_3/—|—oo

Noi Pau C

(A)4. 3.

Phuong trinh |f(1 — 3x) + 1| = 3 ¢6 bao nhiéu nghi¢m?
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AL

[ > Céu 17. ]
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi nhu duong cong nhu hinh duéi day.
Tim tat ci cac gia tri thuc cia tham s6 m dé phuong trinh |f(z)] = m
¢6 6 nghiém phan biét.
—4<m < -3. B)0<m<3. .
@ m > 4. @ 3<m <4
\ V
o Loi gidi.
4 N
¢S Cau 18.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh y
vé. C6 bao nhiéu sé nguyeén m dé phuong trinh
f (223 — 62+ 2) = m c6 6 nghiem phan biét thuoc 7
doan [—1;2]7
(A)1. 0. (©)2. D) 3.
T
\ V.

Noi Pau C

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688
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A

> Cau 19. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén [—2;4] va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé.

r | =2 —1 1 4
f'(x) 0o +
1

<0

O

B

0

E S
Q- 3

fé I 0 / \ 1 /
;-F__J"

L

C

%o

=

10

C6 bao nhiéu gi tri nguyén ctia tham sé m dé phuong trinh f(3cosz+1) = —% ¢6 nghiém?

A)s. ®) 6. ©r. Do.

O
>
e L
—l
4 N\
$> Cdu 20.
Cho ham s6 y = f(z) liéen tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh bén.
Tim m dé phuong trinh f (e”"Q) = m? + 5m c6 hai nghiém thuec
phan biét.
m < —4 X
@m:—4. m>—3. ©m>—4. @[ .
m > —1
N V
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cau 21. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

T |—o0 -2

2 +00

Yy - 0

+ 0 -

+0o0

(A)o. ®) 1.

¢S Cau 22. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day.

T |—o00 —2 —1 1 4 +00
@) + T+ 0 -0 + T+
i 3 i ~+00
—00 -1

trén doan [0; 27]?

(A)s8. 6.

Z 2 m .
Ho6i ¢6 bao nhiéu gia tri nguyén ctua tham s6 m de phuong trinh f(3cosx + 1) = —5 ¢6 nghiém

©n.

 Loi gidi.

Noi Pau C
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
¢S Cadu 23. Cho ham s6 y = f(z) 1a mot ham bac ba c6 bang bién thien
T |—o0 1 3 +00
Yy - 0 + 0 -
400 4
1 —00
°Q C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh f (exZ) = m c¢6 ding ba nghiém
_E’ pham biet?
Wl @s Vo sb. ©1. D) 2.
\ V.
'g ® Loi gidi.
N s
O
< ISR B I
e
A
c
1 o T P
e I
i
o]
E 4 N
¢ Cau 24. Cho ham s6 f(x) xac dinh tren R\ {0} va c6 bang bién thién nhu hinh vé. S6 nghiem
<5_ ctia phuong trinh 3|f(2x — 1) — 10 =0 la
; T | —00 0 1 400
—l y’ — — 0 +
+00 1 +00
Yy
—00
A)2. 1. (©)4. D) 3.
\ N V.
® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
$> Cdau 25.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé ben. C6 y
bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh f(2|sinz|) =
f (%) c6 ding 12 nghiém phan biét thuoc doan [—m; 27]? 3
2
(A) 3. (B) 4. ©2. D) 5. 5 %
R I :
16
\ N V.
o Loi gidi.
[ ¢ Cdu 26. Cho ham ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu hinh vé duéi ]

D6 C6 Con Buong
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

A

5 +00

+ 0

T |—00 1
f'(z) - 0
_|_
f(z)

oo\x_3/710\A_oo

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé phuong trinh |f (2 + 1)| = m ¢6 6 nghiém phan

biét.
(A)12. (B) 198. (©)s. (D) 190.
\ y_
® Loi gidi
0
O
e
MO o
e
;6 ..................................................................................................
e
O
;6 ..................................................................................................
L
I SRR
c
@ L
L
h ..................................................................................................
B < |
e
«@-
>
S7 N
= | ¢>Cdu 27. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thien sau:
T |—00 0 1 +00
+00 2018
—2018 -
C6 bao nhiéu gid tri nguyén ciia tham sé m dé phuong trinh | f(z 4 2017) — 2018] = m ¢6 ding
4 nghiém phan biét?
(A) 4034. 4035. (C)4036. (D) 4037.
\ y_
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> Cau 28.
Cho ham s6 y =

f(3x2+2x—|—3
212 4+ 2
(A)—4<m< -2

©2<m<4.

) ‘ = m c6 nghiém.

m>—4.

f(z) lien tuc tren R va c¢6 do thi
nhu hinh vé. Tim tat cd cac gia tri m dé phuong trinh

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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/ 45. Lién quan dén giao diém clia hai dd thi. Két néi tri thire véi cude séng

A

o We \
| ¢ Cau29. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R\ {0} va c6 bang bién thién nhu hinh vé. S6
..6 gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh |f(2x — 3)| — m = 0 ¢6 ding 2 nghiém phan biét 1a
Al
— T |—o0 0 1 +00
/g f'(x) — - 0 +
+00 1 400
®- @ NC | T~
é '
Sl @ 1. ©)4. D) 3.
+— \ /
£ Loi gidii.
< ® Lloig
0
L
h ..................................................................................................
T e | e
e
O
S
PP
—l
[ $> Cau 30. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé. Héi
phuong trinh |f (|22 — 2z|)| = 1 ¢6 tat cad bao nhiéu nghiem?

A)9. B 7. (©s. D)s.

$>Cau 31.
Cho ham s6 y = f(z) liéen tuc trén R ¢6 do thi nhu hinh vé
ben. Tim tat cd cac gia tri ctia tham s6 m dé phuong trinh

f (Jz* — 2z|) = m c6 ding 6 nghiém thic phan biét thuoc doan
37

(A)2<m<3. B®2<m<3.
(©3<m<A. D)3<m<A4.

® Loi gidi.
EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




J 45. Lién quan dén giao diém cda hai db thi. Ké&t néi tri thirc véi cude séng

AL
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 32.

nghiém phan biét la

(A)o. Vo sb. ©1.

Cho do thi ham s6 bac bon y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. S6 gia y
tri nguyén ctia tham sé m dé phuong trinh f(|z +m|) = m c6 4

S\

Co6 Con buong

Chi G b6
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y 45, Lién quan dén giao diém cla hai db thi.

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N
> Cau 33. 5
Cho ham s6 f(z) théaménf(—ﬁ)go; f(0) =3; f(1) =0; f(2) > 3. y
Ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh ben. Véi m € (0; 3)
s6 nghiém thuc ctia phuong trinh f (2 — 3) = m; (m la tham s thuc),
la
(A) 3. (B 4. (©)s. D) 5. s o
2
\ V_
® Loi gidi.
0B e
O
e
MO e
e
;6 ..................................................................................................
P
O
;6 ..................................................................................................
L
e RS
c
T e
L
S U
o]
E' N
| ¢ Cdu 34. Cho ham sb6 y = f(x) c6 bang bién thien:
«@-
> T |—00 1 3 400
= Y + 0 - 0 +
4 400
y / \ _—
—00 =
Tim tat c& cac gid tri cia m dé bat phuong trinh f (vo —1+1) < m c6 nghiem.
@le. m2—2. ©m24. @mZO.
\ V_

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N
$> Cau 35.
Cho ham s6 y = f(x) = —23+32%—4 6 do thi nhu hinh vé bén. Biét y
rang véi m > « thi bat phuong trinh (4 — 2?) (3 — V4 — 22) < m+6
luon dang véi moi m. Hay cho biét két luan nao sau day dang?
@ o 1a s6 nguyén am. « 1a s6 nguyén duong.
A 2 N A ~ ? X
@ o la so hitu ti duong. @ a la so vo ti.
. V.
® Loi gidi. o
.................................................................................................. C
o)
.................................................................................................. :
.................................................................................................. ()
.................................................................................................. { -
-------------------------------------------------------------------------------------------------- o
O
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. O
‘O
4 N\ m
¢S Cau 36. Cho ho s6 y = 2° — 322 ¢6 bang bién thién nhu hinh vé. C6 bao nhiéu gia tri nguyén
. . 3 O
ctia tham s6 m thuoc doan [—10; 10] dé bat phuong trinh (\/x +1+vV2—2) 6242 —-22-9< |
m c6 nghiém. (..C)
T | —o0 0 2 +00 A=
y’ + 0 - 0 + \o
0 +00 (@)
) / \ / -
—0o0 —4 O
QA
(A) 12. 13. (©)14. D) 15. o
. V. 2

 Loi gidi.
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J 45. Lién quan dén giao diém clia hai dd thi. Két néi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 37. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f'(x) c¢6 bang bién thién nhu sau

T |—o0 1 4 +0oo

7'(2) +OO\1/4\_

Bét phuong trinh f(e”) < e*® + m nghiém diang véi moi z € (In2;1n4) khi va chi khi

‘I% (A)m > f(2) — 4. B m>f2)—16. (Clm> f(2) —4. (D)m > f(2) — 16.
\ V.,
\:'6 o Loi gidi.

e

;6 ..................................................................................................
O
O
;6 ..................................................................................................
h ..................................................................................................
L

o e
1 @ 1 K
L

L T T
B e |
C 4 N\
«@-] ¢ Cau 38.

:>; Cho ham s6 y = 2% — 32 + 1 ¢6 do thi ham s6 nhu hinh bén. St dung do

3 | thi ham s6 da cho, tim s6 gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh

8|x|® — 6|z|(z? + 1) = (m — 1)(2* + 1)® ¢6 nghiem.
(A)2. 0. (©s. D) 1.
N V.

® Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 39.

323 — 3z — 13 = (22 — 2)° — 3(z — 1)2.

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 lién tuc trén R va ¢6 do6 thi nhu y
hinh vé. Tim s6 nghiém ciia phuong trinh f (2® — 3z) +

(A) 3. ®) 4. (©)s. D)s. 2

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




J 45. Lién quan dén giao diém clia hai dd thi. Két néi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N\
o> Cau 40.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé. Goi S 1a y
tap cac gid tri nguyén cia m dé cho phuong trinh f(sinz) = 3sinz +m
c6 nghiém thuoc khoang (0; 7). Tong cic phan tit clia S bang

(A) —5. (B) -8. (© -10. D) —s.

® Loi gidi.

O

Luyén mai thanh t
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

-~
TiM CU'C TRI CUA HAM SO HOP (U(X)) KHI

&@’@ BIET DO THI HAM SO
—_

1. kién thitc can nhé

e Dao ham ctia ham s6 hop

@) = @) > @) = e 7 )|
u(z) =0

I [u(x)] = 0.

— J@)=0«

e Lap bang bién thieén ctia ham s6 y = f(z) khi biét do thi ham s6 y = f(z).

Bl. Xé4c dinh giao diém ctia do thi ham s6 y = f'(x) v6i truc hoanh.
B2. Xét dau ctia ham s6 y = f'(z), ta lam nhu sau.
+ Phan d6 thi ctia f/(z) ndm bén trén truc hoanh trong khoang (a;b) thi f'(x) > 0,
z € (a;b).
+ Phan do thi ctia f'(x) ndm bén dudi truc hoanh trong khoang (a;b) thi f'(z) < 0,
z € (a;b).
e Lap bang bién thién ctia ham s6 g(x) = f(z) + u(x) khi biét do thi ham s6 y = f'(z).

Bl. Dao ham ¢'(z) = f'(z) + v/(z). Cho ¢'(x) =0 < f'(z) = —u/(z).
B2. Xac dinh giao diém ctia d6 thi ham s6 y = f/(z) va dd thi ham s6 y = —u/(x).
B3. Xét dau ctia ham s6 y = ¢/(z), ta lam nhu sau.

+ Phén do thi ctia f’(z) ndm beén trén do thi —u/(z) trong khoang (a;b) thi ¢'(z) > 0,

x € (a;b).
+ Phan do thi ctia f/(x) ndm bén dudi do thi —u/(x) trong khoang (a;b) thi ¢'(x) < 0,
x € (a;b).

e Dao ham ctia ham hgp [f (u(w))]/ =u'(x) - f'(u).

e Dinh Ii vé cuc tri ctia ham s6
V Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén 2.
V Diém zy € 2 la diem cyc tri clia ham s6 y = f(x) khi f'(x9) = 0 hodc f’(xo) khong
xac dinh va f/(z) ddi dau khi di qua .
e Si tuong giao ctia hai do thi
V Hoanh do giao diém ctia hai dd thi ham s6 y = f(z) va y = g(z) 1 nghiém ctia phuong
trinh f(z) = g(z) (1).
V S6 nghiém ctia phuong trinh (1) bing s6 giao diém ctia hai cyc tri.
e Tinh chat ddi dau ctia biéu thiic:
Goi x = « 14 mot nghiém ctia phuong trinh: f(z) = 0. Khi d6

VK, B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688



Két néi tri thirc véi cude séng

y  J 4
V Néu z = a 1a nghiem boi bac chan ((x —a)? (x—a)l, ... ) thi ham s6 y = f(z) khong

y 46. Tim cuyc tri cta ham sé hop f <u,(:1:)> khi biét dd thj ham sé

doi dau khi di qua «.

V Néu z = o la nghiém don ho#c nghiém boi bac 1é ((;y —a),(z—a), .. ) thi ham s6
y = f(z) d6i dau khi di qua a.

&

hanh tai, miét mai tat gioi.

t

-— 2. Bai tdp mau

?
2 o 0

. Cho ham s6 bac bén y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh bén. S6 diém cic

tri cia ham s6 g(z) = f (23 + 32?) la !
(A)5. 3. ©r. D) 11. \ /
Vi

& Phan tich huéng dan giai

Luyén

1. DANG TOAN: Day la dang toan tim s6 cuc tri ctia ham hop f (u(z)) khi biét do

thi ham s f(z).
2. HUONG GIAI

B1l. Tinh dao ham ctia ham s6: g(z) = f (2* + 32?).
B2. Dua vao do thi ctia ham f(z) ta suy ra s6 nghiém ctia phuong trinh ¢'(x) = 0.

B3. Lap bang bién thien cta ham s6 g(z) = f (z* + 32?) va suy ra s6 cuc tri.

\ /

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]




y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

y 4/ /4

ong

6 C6 Con buc

Op

i

L

Noi Pau Co Y Ch
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

3. Bai tap tuong tu va phat trién

A

$>Cau 1.
Cho ham s6 y = f(z). Do thi ham s6 y = f’(z) nhu hinh ben. y
Tim s6 diém cyc tri ctia ham s6 g(z) = f (22 — 3).
(A)2. (B) 3. (©)4. (D) 5.
. V.
® Loi gidi.

B e
O e
e

\<U ..................................................................................................
* --------------------------------------------------------------------------------------------------
O e
e
QD" e
< SRR
A
< R
C
'U ..................................................................................................
e
i
0 \
E[ wcau2.
€ | Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham f’(z) trén R v do thi ctia ham y
‘g’: s6 f(x) nhu hinh vé. S6 diém cyc tri ham s6 g(z) = f(22 22 —1) 2
=1 B
— (A 6. 5. (©)4. D) 3. /

1 2 r
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

< Cdu 3.

cuc tri?

(A)1. B 2. (©)3. D) 4.

Cho ham s6 bac bon y = f(x). Do thi hinh bén duéi 1a do thi cta .
dao ham f'(x). Ham s6 g(z) = f (Va2 + 2z + 2) ¢6 bao nhieu diém

D6 C6 Con Buong

¢S Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va c6 bang xét dau ciia y = f’(z) nhu sau

T —00 -2 1

3 +o00

7'(z) -0+ 0+

0 —

Hobi ham 86 g(z) = f (2 — 2x) ¢6 bao nhiéu diém cyc tiéu?
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(:v)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

l (A)1. ® 2.

A

Qi, miét mai

N =

ht

$© Cadu 5.

Cho ham s6 f(z), bang bién thien ctia

an

ham s6 f(z) nhu sau.S6 diém cuc tri
clia ham s6 y = f (42% — 4z) 1a

3@9. ®5 ©7 O

th

~ u

uyén mdai

L
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Cdau 6. Cho ham s6 f(x), bang bién thién ctia ham s6 f’(z) nhu sau

T |—oo -1

0 1 +00

CIRNI N

S6 diém cyc tri ctia ham sb f (22 — 22) 1a

A)9. 3.

©r. D) 5.

® Loi gidi.

Con budng
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

$>Cdu 7.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham f’(x) trén khoang (—oo; +00). Do v
thi cfia ham s6 y = f(x) nhu hinh v& D6 thi clia ham s6 y = (f(x))”
¢6 bao nhiéu diém cuc dai, cuc tiéu?

(A)2 diém ciye dai, 3 diém cyc tiéu.

1 diém cuc dai, 3 diém cuc tiéu.

@2 diém cuc dai, 2 diém cuc tiéu.

@ 3 diém cuc dai, 2 diém cuc tiéu.

0 ® Loi gidi.

[ $>Cau 8. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi ham s6 nhu hinh bén. Ham s6 y
g(x) = f (=% + 3x) c6 bao nhicu diém cyc dai?

(A) 3. B 4. (©)s. (D) s. /\ 2

® Loi gidi.

$>Cau 9.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 g(z) = f [f(ac)} y

A3, ® 5. ©4 D) 6.

Noi Pau C

c6 bao nhiéu diém cuc tri? /

Q
Locoooooooooo/|RNS
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(:v)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

<> Cau 10.

cyc tri clia ham s6 g(x) = f (—z* + 42?) 1a

(A) 5. ®) 3. ©7.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thien nhu sau. S6 diém y

(D) 11.

B Th.S Nguyén Hoang Viét - @ 0905.193.688 R EI{el



K&t ndi tri thire véi cude séng

y 4/ /4

[ ¢S Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau ]

VEEICL B Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688




Két néi tri thirc véi cude séng

y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

T | —00 0 1 2 —+00
Y + 0 - + 0 -

VN N

Tim s6 diém cyc tri ctia ham s6 g(z) = f(3 —x

).
(A) 2. ® 3. (©)s. (D) 6.

® Li gidi.

> Cau 12.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lien tuc trén R. D6 thi ham s6 .
y = f'(z) nhu hinh vé sau. S6 diém cyec tri ctia ham s6 y = f(x) + 2z

la@4~ (B 1. ©s. D) 2. -1 17\
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 13.

cuc tri?

(A)2. ® 3. (©4.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. D6 thi ham s6 y = f(z) nhu y
hinh vé bén dudi. Hdi d6 thi ham s6 g(x) = f(x) + 3z ¢6 bao nhiéu diém

D7

e V)

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

[ <> Cdu 14.
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

Be)

2z + 2017.

(A)2. ®) 3. (©)4.

Luyén mai thanh t

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén R. D6 thi ctia ham s6 y = f'(z) y
nhu hinh vé. Tim s6 diém cyc tri ctia ham s6 g(x) = 2f(z) — 22 +

A

D) 7.

N V_
® Loi gidi.
4 N\
$>Cau 15.
Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R. Do thi ham s6 y = f’(z) nhu y
hinh vé ben dudi. Ham s6 g(x) = 2f(x) + 22 dat cyc tiéu tai diém .
@m:—l. sz. z =1 @x:Z \O 1 2/
1 I
—92 \!
\ y_
® Loi giai
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 16.
Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R. D6 thi ham s6 y = f’(z) nhu y

6 C6 Con bu

3
hinh vé bén dudi. Ham s6 g(z) = f(z)— % +2?2—z+2dat cuc dai tai. 00 Ac---- /
-1/ _/

A)z=-1. (B)z=0. ©z=1. D)z =2

?

oOb

Chi

D L&i gidi. >

Co

Pdau

Noi
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

$>Cau 17.
Cho ham s6 y = f(z). D6 thi ham s6 y = f/(z) nhu hinh vé& bén. S6
diém cyc tri ctia ham s6 g(z) = 3f(z) + 2° — 152 + 1 1a

®2. ® 1. ©s. on

® Loi gidi.

$>Cdau 18.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh ben. Ham s6 g(x) = y
f (=2 + 37) ¢6 bao nhiéu diém cyc tri?

3. ®) 4. ©s. Ds. /\2

N V
D Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

6 C6 Con bu

<> Cau 19.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh y
bén dudi. Him s6 y = f(2?) c6 bao nhiéu
diém cyc tri?
W3 ®2 ©s5 Da -
1 4 O
—10 x ‘.E
O
>
‘O
O
- |
«O
(n]
. o)
® Loi giai =
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
$> Cau 20.

“6 Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do y

.= | thi nhu hinh bén. S6 diém cuc

9 tri cia ham s6 y = f (22 + 22) N

O | 1a

| @3 ®9 ©s5 D@

lg 7.

i

«@- T
e

e

L
C

,U N V
L <. .

- ® Loi giai.

e
T
Q) e
N
=

—l
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢S Cau 21. Cho ham sb f(z), bang bién thien ctia ham s6 f/(z) nhu sau

T | —00 -3 1 3 400
+00 3 +00
UG N 3/ . 2 e

S6 diém cuyc tri ctia ham s6 y = f(6 — 37) 1a

A1, ®) 2. ©s. D4

® Loi gidi.

ong

~

?

Chi O b6 Cé Con bu

¢S Cau 22. Cho ham sb f(z), bang bién thien ctia ham s6 f/(x) nhu sau

T | —00 —5 -2 3 +00
+oo 3 +00
'@ \ / \ /
-5 —1

S6 diém cuyc tri ctia ham s6 g(x) = f (22 —5) la

(A)7. ® 1. (©)s. D) 4.

® Loi gidi.
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

O ( \
‘| ¢ CAu 23. Cho ham s6 f(x), bang bién thien clia ham s6 f'(z) nhu sau
e
«O T |—00 3 +00
e
,6 4 400
& [z / \ /
-
«@-
S S6 diém cyc tri cia ham s6 g(x) = f [(z +1)%] 1a
=1 @As. B 3. ©2. D) 4.
5o
=\ 4
L o Loi gidi
C
'U ..................................................................................................
A
i
o TR T T LT T LT T T TP TP T PR PP PR PPRPRERPPRPPPRPPPRPPPPPPPPPS
o e |
L
S
: ..................................................................................................
A --------------------------------------

¢ Cau 24. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R, bang bién thieén ctia ham s6 f/(z) nhu sau

T

3 +o00

fi(x

+00
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

2 +1

S6 diém cuyec tri cia ham s6 g(z) = f (

(A)6. ®) 2.

A

[ ¢ Cau 25. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R, bang bién thién clia ham s6 f’(x) nhu sau
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

r |—o0 -1

0

2 +00

fi(z

N

r—1

(A)8. 7.

z ? z 1
S6 diem cyc tri ctia ham s6 g(z) = f (x + ) la

©1

® Li gidi.

[ 9 Cau 26. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén R va c¢6 bang bién thién nhu sau ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

T | —o0 —1 0 1 +00
f(x - + 0 - 0 +

f($)+00\1/2\1/+oo

Ham s6 g(z) = 3f(z) + 1 dat cuc tiéu tai diém nao sau day?

A)z=-1. B z=1 (©z=+1. D)z =0.

® Loi gidi.

ong

~

Ham s6 g(x) = f(x) +
day?

Az=3  ®z=1 (©z=-3 Daz==3

_|_
S
=
(oM
=
(@)
=
oL
o+
8.:
D)o
=
jm]
%/
wn
Q@
=
P6é Cé Con bu
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

o)
O
\:'6 4 \
= | <> Cédu 28.
;0 | Cho ham s6 y = f(z) = az* 4 ba® 4 cz® + dz + e, d0 thi hinh ben la do y
& | thi ciia ham s6 y = f'(z). Xét ham s6 g(z) = f (2* — 2). Meénh dé nao /
. | dudi day sai? -1 12
«@- @ Ham s6 g(z) dat cuc tiéu tai z = 2. % E ’
E Ham s6 g(x) dat cuc dai tai z = 0. :
6" @Hém s6 g(z) ¢6 5 diém cyc tri. :
4 B |
-~— @ Ham s6 g(z) nghich bién trén khoang (0;2). |
: I
g N — V
4
L ® Loi giai
o
o]
C ..................................................................................................
O
S
e TP
—l
[ $> Cau 29. ]
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

dai tai gia tri nao sau day?

@sz. :U:O.

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f’(z) trén R va do6 thi clia ham y
s6 y = f/(x) nhu hinh vé. Ham s6 g(z) = f (2? — 22 — 1) dat cuc

@x: —1.

A

@le.

$>Cau 30.

A (—1; %) (=1;1).

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R thod man f(2) = f(—2)
0 va do thi ctia ham s6 y = f’(x) ¢6 dang nhu hinh bén du6i. Ham s
y = f?(x) nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau?

©(-2;-1).

Oon
/

D) (1;2).

Noi Pau C
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

B
O

\:'6' \
== | >Cau3l.

;0 | Cho ham s6 y = f(z). Do thi ham s6 y = f’(z) nhu hinh bén va y

& | f(=2) = f(2) = 0. Ham s6 g(z) = [f(3 — x)]* nghich bién trén

+ | khoang nao trong cac khoang sau?

Wl ®e2-). ®2. ©@s) DE+n).  S—ar AT
E NP4

Be)

e

-C\ V_
S5 D Loi gidi.

L

-
BEI e |
T [ PP
C ..................................................................................................
N I
S

e S
= |
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 32.

khoang sau
(A) (=00 -1).
©(23).

(—1;2).
D) 47).

Cho ham 86 y = f(z). Do thi ham s6 y = f/(2) nhu hinh beén. y
Ham s6 g(x) = f(|3 — z|) dong bién trén khodng nao trong cac

® Loi gidi.
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N
$>Cdau 33.
Cho ham s6 y = f(z). Do thi ham s6 y = f(z) nhu hinh y
ben. Ham 6 g(z) = f (\/ x? + 4z + 3) ¢6 bao nhieu diém cic

tri?

(A)5. ® 3. ©2. D7

® Loi gidi.

én mad

~

$> Cdu 34.

Cho ham s6 y = f(z). Do thi ham s6 y = f(x) nhu hinh bén. Ham s6 y
g(x)=f (\/x2 +2r4+3— V22422 + 2) dong bién trong khodng nao sau

day

(A) (—o00; - 1). (—OO; %) © (%, +oo). (D) (~1; +o0).

Luy
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
¢S Cau 35. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu hinh vé
T |—00 -1 3 +00 >
fl(w + 0 - 0 + \o
5) +00 O
=
f(z) / \ / S
—00 -3 ()
Tim tat ci cac gia tri thuc clia tham s6 m dé phuong trinh | f(1 — 3z) + 1| = m c6 nhiéu nghieém 2
nhat?
@m>0. m<2. ©0<m<2. @m<0.
. V.
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y 46. Tim cuyc trj ctia ham sé hop f(u(w)) khi biét dé thj ham sé

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
06 ¢ Cau 36. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh tren R\ {0} va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé.
O x |—00 Zo 1 400
e
\
O f'(x - - 0+
O +00 +00 +00
& f(z) \ \ /
:'q-,_ —00 3
E“ S6 nghiém ctia phuong trinh 3|f(2z — 1)| — 10 =0 la
Sl ®: B 1. (©)4. D) 3.
== N\ Y
c L\ . -2 --
c ® Loi giai
0
L
o
o TR L F T PP
«@-
S
PP
= |

[ $>Cau 37.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f'(z) tren R. Do thi clia ham s6
y = f'(x) nhu hinh vé&. Do thi ctia ham s6 g(z) = f3(z) c6 bao nhiéu
diém cuc tri? :
(A)1. ® 2. (©)s. D) 5. |
X
\ V_

® Loi gidi.

Co6 Con buong

O Pé

e

Noi Dau Cé Y Chi

L
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Két néi tri thirc véi cude séng

AL

UNG DUNG PHUGNG PHAP HAM SO GIAI
Bat @ PHUGONG TRINH MU VA LOGARIT .

J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong trinh ma vér logarit

1. Kién thitc can nhé

1. Dinh 1y: Néu ham s6 y = f(x) dong bién (hogc luon nghich bién) va lien tuc trén (a;b) thi

@ Yu;v € (a;b): f(u) = f(v) & u=w.

©@ Phuong trinh f(x) = k(k = const) c6 nhiéu nhat 1 nghiem trén khoang (a;b).

2. Dinh ly: Néu ham s6 y = f(z) dong bién (hodc nghich bién) va lien tuc trén (a;b), dong thoi
lim, f(z) - lir? f(x) < 0 thi phuong trinh f(z) = k(k = const) ¢6 duy nhat nghiém trén (a;b).
T—a T—0

‘:62 \ oo A x
-— 4. Bai tap mau
o) P

¥el ViDu ©
[

Luyén mai thanh tai, miét mai

(B) 6.

(A)2019.

C6 bao nhiéu cip s6 nguyen (x;y) théa man 0 < z < 2020 va logs(3z + 3) +x = 2y + 97

(C)2020. D) 4.

& Phan tich huéng dan giai
1. Phuong phap
Tim ham dic trung ctia bai toan, dua phuong trinh vé dang f(u) = f(v).
2. HUONG GIAT:
® B1: Dua phuong trinh da cho vé dang f(u) = f(v).
® B2: Xét ham s6 y = f(¢) trén mién D.
* Tinh y va xét dau y.
* Két luan tinh don di¢u ctia ham s6 y = f(¢) trén D.
® B3: Tim moi lien hé gitia x;y 161 tim cac cip sb (z;y) roi két luan.
T d6, ta c6 thé giai bai toan cu thé nhu sau:
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Bai tap tuong tu va phat trién

A

&> Cdu 1. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m € [~2019;2019] dé phuong trinh:

2¢ — 1 —2m —
20197 + a5 +m3: m
+1 xr — 2

X
(A) 4038. (B) 2019.

= 0 c¢6 dang 3 nghiém thyc phan biét?

(©)2017. (D) 4039.

N ) 2
¢S Cau 2. C6 bao nhiéu cap s6 nguyen (z;y) théa man 0 < y < 2020 va log3(

y+1— 27

(A) 2019. B) 11.

(C)2020.

 Loi gidi.

‘O

Noi PauCé YChiO b
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4> Cdu 3. C6 bao nhiéu gia tri nguyéen clia tham sé m dé ton tai cap s6 (z;y) thoa man
3T e +3yHl — 1 27— 2y ddng thoi théa man logs (3z+2y—1)— (m+6) logy v-+m2+9 = 0?

(A 6. ®) 5.

(©)s. D) 7.

® Loi gidi.

atg

&
~

¢6 hai nghiém thuc phan biét?

A 2. ®) 3.

4> CAu 4. C6 bao nhiéu s6 nguyén ctia m dé phuong trinh log, (2x+m)—2log, v = 2 —4x—2m—1

©1. D) 4.

nh tai, miét mai t

a

n mai th

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4

¢S Cau 5. Biét zy, o 1a hai nghiém ciia phuong trinh log, (

1 p
T+ 229 = Z(a + v/b) vé6i a, b 1a hai s6 nguyéen duong. Tinh a

(A)a+b=13. B)a+b=11. Cla+b=

472 — 4z + 1

2z
+ b.
16.

)—I—4x2+1:6xva

@a+b:14.

N

¢S Cau 6. Biét phuong trinh log,

a+ bv/2 trong d6 a, b 1a cac s6 nguyen. Tinh 2a + b.

(A) 3. ®) s.

2yz+1 _ 210g3<£— 1
T

2

2z

) c¢6 mot nghiém dang z

D)s.

&S Cau 7. Tim tong tAt cad cac gia tri nguyen ctia m dé phuong trinh 3%3F Vm=3z
(23 — 92% + 242 +m) - 3%72 = 3 + 1 ¢6 3 nghiém phan biét.
(D) 38.

(A) 45. 34. (©2r.

 Loi gidi.
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong trinh ma vér logarit Két néi tri thirc véi cude séng

A

-| ¢ Cau 8. Tim céc gia tri m dé phuong trinh 3¥e+vocose—lml+s — Jog o (Im|+5) ¢6
nghiém.

(A)V6 <m < 6. ® -5<m<5.
(©)5 -6 < |m| <5+ 6. D) -v6<m<5.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

¢S Cau 9. S6 nghiem thyc cia phuong trinh 6% = 3logg(5x + 1) + 2z + 1 1a

@o. ®) 2. ©1. D 3.

 Loi gidi.

> Cau 10. Tinh tdng S tat ci cic nghiém ctia phuong trinh:

(5”” + 3%
In
6z + 2

)+5x+1+5-3$—30x—10=o.

(A)S=1. B S=2 ©S§=-1. D) S =

\ y_
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Cau 11. S6 nghiém ctia phuong trinh In

A 2. ®) 3.

Va2 +80

=237 —2y/22 +80+1In3 la

® Loi gidi.

> Cau 12. Cho phuong trinh 2% + m = log,(z — m) v6i m la tham s6. C6 bao nhiéu gia tri
nguyén ctia m € (—18;18) dé phuong trinh da cho c6 hai nghiem?

(A) 20. 17.

©o. (D) 21.

D Loi gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]



Két néi tri thire véi cude sdng

A

$> Cau 13. Cho phuong trinh.

19.

2—||m3|—3m2+1| . 10g81 (||.’133| . 31‘2 + 1| 4 2) + 2_||£E3|—3a}2+1|—2 5 ]0g3 (

Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri m nguyen dé phuong trinh da cho c¢6 6 nghiem hoiic 7 nghiem
hosic 8 nghiem phan biét. Tinh tong binh phuong tat ca cac phan ti ctia tap S.

3 —0

(©)14.

(D) 28.

 Loi gidi.

Noi Pau C
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit K&t ndi tri thire véi cude séng

A

$>Cdu 14. Cho phuong trinh 27 log, (2 + 2) = 4+l [log, (2|2 + a|) + 2]. Goi S 1a tap hop cac
gia tri a thuoc doan [0;2020] v& chia hét cho 3 dé phuong trinh c¢6 hai nghiem. Hay tinh tdng cac
phan t1t ctia S.

A)o. 2041210. (C) 680403. (D) 680430.

® Loi gidi.
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A

4 N\
&> Cau 15. C6 bao nhiéu gia tri thyc ctia tham s6 @ dé phuong trinh.
471e=allog 5 (22 — 2z + 3) + 27" 2% log; (2|z — a| +2) = 0.
2
¢6 3 nghiém thirc phan biét?
(A)o. ®) 2. ©1 D) 3.
N V

 Loi gidi.
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AL
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 16. Tim téng tat ca cac gia tri clia tham s6 @ dé phuong trinh 3% ~2r+1-2le—al —
log,>_9,.3(2|z — a] +2) ¢6 ding ba nghiém phan biét.

(A)2. 3.

O

c
7o)
>
QA
c

o]
O
‘O
O
‘O
QA
©1 D)o. O
\E
O
................................................. ‘>
................................................. \o
................................................. O
................................................. -
«O

................................................. a
........................................... >
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47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong trinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢6 nghiém.

(A) 12. 23.

> Cdu 17. Tim sb gia tri nguyén ciia m thudc [—20;20] dé phuong trinh

logy (x> + m+2vV22+4) = 2m— 9z — 1+ (1 — 2m)Vz2 + 4
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

T+ 2y + 18

tri nhé nhat ctia biéu thic P = 1a

@9‘ 3—|—\/§%

2

> Cau 18. Cho z,y la hai s6 thue duong thoa man 4 + 9 - 32°~2v = (4 + 9””2_23’) NG eiT)

(©1+9v2. D) 17.

® Loi gidi.
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
. ) -1 .
¢S Cau 19. Cho céac s6 duong x,y thoa man log; (%) + 3z 4 2y < 4. Gia tri nhé nhat
T Y
, 4 .
ctia bieu thic A = 6x 4 2y + . + 3 bang
1 272
@34—\/6. 11v/3. ©7T\/_ (D) 19.
N V
o Loi gidi.

T T
D) T
P

«O
N
;6 ..................................................................................................
L e T S
«@-

;6 ..................................................................................................
h --------------------------------------------------------------------------------------------------
L
: ..................................................................................................
4 ISP
L
o
0 ¢ \
& | ¢>Cau 20. Cho hai s6 thuc @,y 16n hon 1 va thoa man y” - (")’ > 2¥ - (e)°". Tim gid tri nho
- nhat ctia bicu thic P = log, /7y + log, .

. 2 14 2v2 1 2

o *L ®2v2 ol plt2

3 . V.

o Loi gidi.
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A

hodc 1 va logs (1:6 ty

A 2.

B) 1.

¢S Cau 21. Cho hai s6 thyc z,y théa man 0 < z,y < 1 trong d6 z,y khong dong thoi bang 0
) +(x+1)-(y+1)—2 = 0. Tim gia tri nhé nhat ctia P v6i P = 2z +vy
Ty

. 1 1
nhat Py, cia P = — +

T
@Pmin:8-

Ty
Prin = 4.

¢S Cau 22. Xét cac so6 thuc duong z, y théa man In (

1 -2z
r+y

) = 3x +y — 1. Tim gia tri nho

(©) P = 2. (D) Poin = 16.

® Loi gidi.

Noi Pau C
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
. P V2 1
9 Cau 23. Cho hai s6 thyc z,y khong am théa man z2 + 2z — y + 1 = log, yT—; Gia tri
x
nhé nhat ctia biéu thitc P = e?* ! + 422 — 2y + 1 1a
1 1
——_ 1. — — Il
> ® ©3
\ V.
® Loi gidi.
o T PP PPy
m ..................................................................................................
L e
«O

> CAu 24. Cho hai s6 thyce duong z, y thay ddi thda man dang thic (zy —1)-229~1 = (22 4 y)-

27°+Y_ Tim gi4 tri nhé nhat ymm cla y.

@ Ymin = 3. Ymin — 2.

@ Ymin = 1. @ Ymin = \/g

® Loi gidi.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N

R
¢> Cau 25. Cho {x ye

sao cho In (2 + f) + 23 —1n3 = 19¢y® — 62y(z + 2y). Tim gia tri nho

T,y >1 Y

nhit m cta biéu thic T = x +

r+ 3y’
®m=1+\/§. m=2. @ng @mzl.
\ V
® Loi gidi.
3 *Y
¢S CaAu 26. Cho x;y 1a cac s6 thuce duong théa man diéu kien 574 + e +z+1= = 4374 4

y(z — 4). Tim gid tri nhd nhét ctia biéu thitc P = 2 + y.

(A) 3. (B) 5+ 2v5. (©)3—2v5. D)1+ V5.

 Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

Ty

N . 3
¢ Cau 27. Cho z, y 1a cac s6 thyc duong thda man 5772+ — +x+1 = — +377" % +y(z —2).

Tim gia tri nhé nhét cta biéu thic T = = + v.

@Tmin:2+3\/§- Tmin:3+2\/§-

3%y )

@Tminzl-i'\/g- @T‘mlnzf)_i'zi\/§

® Li gidi.

. ) 1
nhat cua biéu thitc A = x + —.

Yy
14
@ Amin = ?

Amin - _1_4

¢S Cau 28. Xét cac s6 thuc duong x,y théa man log,

-3
r y:g;y—l—?)y—x—l—l.Timgié,trinhé
zy +1

@ Amin = —6. @ Amin = 6.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
. 4 2 )
> Cau 29. Cho z,y > 0 thda 20192(=*~v+2) _ Ly—: = 0. Tim gia tri nhé nhat P, cia
Py (x +2)
=2y — 4x.
1
(A)2018. 2019. 5 D) 2.
. V.
® Loi giai

9 Cau 30. Cho 2 s6 thuc duong z, y théa man logg[(z +1)(y + 1)) =9 — (2 —1)(y +1). Gia

tri nhé nhét clia biéu thic P = z + 2y 1a

@Pmin:%- Pmin:%-

@Pmin:_5+6\/§- @Pmln:_3+6\/§

 Loi gidi.
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit K&t ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 31. Xét cac s6 thye duong z,y thoa man log,

=3zxy + 2z + 3y — 4. Tim gia tri
T+ 3xy

nhé nhat P, clia P =z + 9.

@13.:4\/§i1 p.:m—_4 @p.:@ @p.:m—+4

3 3 9 9
\ V

e D L5i gidi.

D) -
e
\<U ..................................................................................................
* ..................................................................................................
O
e L
) -
O
e

c

: 4 N
‘S| o cau32. Xet cde s thute duo théa man 1 Tty (z—3)+y(y—3)+

. €l cacC SO C ng r Oa marmn lo = Tr\Tr— — xry.

< : g,y N N —— yly y
 — L ) 2 1

:5 | Tim gia tri 16n nhat Py, ciia bidu thie P = S22+ 1

E r+y+6

(A)3. B 2. ©1. D) 4.

<GC) \ J
> ® Loi gidi.

5

L
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

2r +vy

¢S Cau 33. Xét cac s6 thyce duong , y thdéa man 20182(x2—y+1) _ i1y

. Tim gi4 tri nhé nhat
Ppin cia P =2y — 3x.

1 7 3 5}
@Pmin:§- Pminzg- @Pmin:Z- @Pmin:g-

® Loi gidi.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

> Cau 34. Cho 2 s6 thuc duong z, y théa man logg[(z +1)(y + 1)) =9— (2 —1)(y + 1). Gia
tri nhé nhét ctia biéu thic P = z + 2y 1a

@Pmin:%- Pmin:%- @Pm1n:_5+6\/§ @Pmm:—3+6\/§

® Loi gidi.
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
¢S Cau 35. Cho hai s6 thuc duong z,y théa man log, r + z(x + y) > logy(6 — y) + 6. Gia tri
p 2 6 8 ..
nho nhat cia bieu thic P = 3x + 2y + — + — béng
r oy
59 53
= 19. = (D) 8 + 6v/2.
N V
® Loi gidi.
4 N\
~ N 2 A 2 ~ IE2 + 5y2 2 2 2
¢S Cau 36. Cho x,y la cac s6 duong théa man log, +1+42°—102y+9y° < 0. Goi
z2 + 10zy + 32
N . ) 2 9y?
M, m 1an luct 1 gié tri 16n nhit, gié tri nhd nhét cfia P = m# Tinh T = 10M —m.
Ty vy
(A)T = 60. (B) T = 94. (©T =104 (D) T = 50.
. V.

® Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

O

c

o)

>

(n]

c

O

O

‘O

O

> Cau 37. Vay Apin = 6. Cho céc s6 thuc duong = va y théa man 449 32°~2v = (4 + 9‘”2_29) -1 O
r+2y+18 (0]
X ’ oo
\ —

L

O

>

‘O

O

=

O

(n]

(0]

2

720=7"+2 Tim gia tri nhé nhat clia bidu thic P =

@PzQ. p:3+2\/§.

(©P=1+9V2 (D) Ham s6 khong c6 gid tri nhé nhét.

® Loi gidi.
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J 47. Ung dung phuong phdp ham sé gidi phuong tinh ma vér logarit

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4 N\
> CaAu 38. Cho z,y 1a cic s6 thuc 16n hon 1 sao cho y*(e®)®” > 2¥(e¥)®". Tim gia tri nho nhat
clia biéu thiic: P = log, /Ty + log, z.
2 1+2v2 142
®L ®2v3 GHE2 OERAZ]
\ N V
® Loi gidi
QO e
O
e
\<U ..................................................................................................
* ..................................................................................................
B e
e
D -
 « Dl R
I
O
c
'U ..................................................................................................
O
i
0
4 N\
S 1
2 P N x G
<5 $>Cau 39. Tinh gia tri ctia biéu thic P = 22 + y?> — xy + 1 biét ring 4 22 =
: 1
:>,~ log, [14— (y —2)yy+ 1] véiz #0va -1 <y < ?3
=1 AP=4 B P=2 ©pP= D P=
N V
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

(A) 16. 18.

. . 1
¢S Cau 40. Cho hai s6 thyc z, y théamédn 0 <z < =, 0 <y < 5 valog(11—2z—y) = 2y+4x—1.

Xét biéu thic P = 16yz? — 22(3y +2) — y + 5. Goi m, M lan lugt 1a gia tri nhd nhat va gid tri
16n nhat ctia P. Khi d6 gia tri ctia T = (4m + M) béng bao nhiéu?

1

©17. (D) 19.

® Loi gidi.

L

Noi Pau Cé Y Ch
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én K&t ndi tri thirc véi cude séng

) y /4
TICH PHAN LIEN QUAN DEN PHUGNG TRINH
g&‘i@ HAM AN .
e

1. Kién thic can nhé
1. Céc tinh chat tich phan:

b

c b
@ /f(x)dx:/f(a:)dx+/f(x)dxv6ia<c<b.

a

° a
m b a
\<:§ (O] /f(x)dx:—/f(:ﬂ)dx
;g a b

b b
?‘l-" @/f(:v)da::F(as)a:F(b)—F(a)
_E b b b
S0 [()+gw)do= [f@det [g)ds
g a a a
= o /f(m) dm:/f(t)dt:/f(z)dz
IU a a a
- , b
G @ [t@dr=s@w)| =10)- (0
> a @
-}
—l

2. Cong thitc doi bién sb: /f (u(z)) - u(x)de = /f(u) du, u = u(x).

u(b)

b
[ ) uwds = [ fa)duu = ufa)
a u(a)
Phuong phap déi bién s6 thuong duge st dung theo hai cach sau day:

b b
® Gi4 st can tinh /g(:v) dz. Néu ta viét dude g(z) dudi dang f (u(z))u(x) thi /g(x) dz =

a a

u(b) u(b)
/ f(u)du. Vay bai toan quy vé tinh [ f(u)du, trong nhiéu trudng hgp thi tich phan méi nay

u(a) u(a)
don gian hon.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RG]




y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

AL

B
© Gia st can tinh /f(x) dz. Dat z = z(t) thoa man o = z(a), § = z(b) thi

[ o= [ ) aar- / g(t)dt

trong d6 g(t) = f (x(t)) - z(t).

2. Bai tip mau

Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R, va thoa man xf(z3) + f (1 — 2?) = —2'% + 2% — 22, Vo € R,

Khi dé6 /f(:v) dz béng

—1
17 —13 17
-7 -3 1 ® -1

20 4 4

& Phan tich huéng dan giai

1) KIEN THUC CAN NHO
u(b)

Cong thiic doi bién s trong tich phan: /f[u(a;)] cu(z)dr = / f(u) du.

u(a)
Tinh chat tich phan:

/af(x)da: = 0.

2) HUONG GIAT:
B1: Nhan c& hai vé ctia phuong trinh véi z, 16i st dung tich phan hai vé dé tinh

/lf(:v) dz

B2: Nhan ci hai vé clia phuong trinh véi @, roi stt dung tich phan hai vé dé tinh

B3: Két luan /f(:v) dz

\ /
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

m

e
«@-

Ai, mi

~ u

n mai thanh t

Luyé

' BAI GIAI

A
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Bai tap tuong tu va phat trién

A

4

Khi d6 I = /f(:v) dz bang

0
A I=c+4. B I=38.

$>Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc tren R théa man 3f(z)+ f(2—xz) = 2(xz—1)e® "2+ 44,
2

N

©1=2

 Loi gidi.

Khi d6 I = /f(a:) dz bang
0

e—1 e+1
O |

¢ Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) lien tuc trén (0; +00) théoa man f(lnz) + f(1 —Inz) = z.
1

Noi Pau C
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/ 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

A

G
m 4 N
\<-'6 $»>Cau3. Cho ham s6 y = f(zr) lien tuc tren R\ {0;—1} thoa mén
e
=1 (f1)=—2m2
'g f2)=a+bln3;a,beQ
. z(z+1)- f(x) + f(z) = 2° + =
<9 Tinh a? + b%. . . &
El @7 > 2 ©F
'..c_J ® Loi gidi
L
P
0
e
h ..................................................................................................
O
e
e
«@-
S~ S
=
A ..................................................................................................

[ > Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R. Biét f(1) = e va (x +2) - f(x) = ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

1
z- f(x) — 2 v6i Vo € R. Tinh/f(x)dx.
0

®-1_2 ®e 2 L )
e 3

2) 15z

X

¢S Cau 5. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R\ {0} va théa man 2f(3z) + 3f (
3
2

/gf(x) dz =2019. Tinh I = /f (i) dz.
3

2

@I:—%. I=6—§f3. @I:?. ©1=%

—_

Noi Pau Cé Y Chi
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608
48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 6. Cho ham sb f(x) c6 dao ham lién tuc trén R\ {0} va thda man 2f(2z) — f (5) =5

[ 2 2
B I S I
i 1/:):f(3:)d$—5. Gia tri /f (:c) dx bang

1
\:'6 _ 103 G 103. 103 _ 103
o= 48 24 48 12
—N y
4
g ® Loi giai
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Cau 7. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [0;1] dong thoi théa man f(0) = 9
va 9f(z) + [f(z) — x> =9. Tinh T = f(1) — £(0).

B T=09.

(AT =2+9In2.

T:1+91n2. T=2-9In2.
2

® Loi gidi.

9 Cau 8. Cho ham s6 f(z) nhan gia tri duong, c6 dao ham lien tuc trén doan [0; 2]. Biét f(0) =1

va f(z) - f(2 — ) = €% v6i moi © € [0;2]. Tinh tich phan I = /

f (2 - 3¢2) f(2)

@) dz.
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én Két néi tri thirc véi cude séng

A

MO
O
e

\<U ..................................................................................................
e

qe) - N
£ $>Cau 9. Cho ham s6 f(z) nhan gia tri duong, ¢c6 dao ham lién tuc trén (0; +o0o0) thoéa méan
f— 1

«@ 1 9 . a, ¢ . .

é f(2) = 7 2 f(x) + 2z + 4)f*(z) = 0. Biét [ f(zx)dz = Zlnﬁ’ Vi a,b,c € Z. Tinh S =

0

vl a+b+c.

Ol ®Ws=s B)S=4. ©)s=5. D s =6.

c \ - y_
C ® Loi giai

4e)

P R R
i

;6 ..................................................................................................
Qo TTTTTTTTTT e
] () L IR
SN

g e L
A ..................................................................................................

$>Cau 10. Cho ham sb6 vy = f(z) ¢6 dao ham tren R théa méan

{f(O) = f(0) =1 /

et ) = f@) o f) - day(e Ey) 1O By S R / fl@=1)d.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

i 1
2
¢S Cau 11. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R va biét /f(tan z)dx = 4, / /() dzr = 2.
0 0

1
Gié tri cia tich phan / f(z)dz thuoc khoang nao duéi day?
0

(A) (5:9). (3:6). © (v2;5). D) (1;4).

 Loi gidi.

¢S Cau 12. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc, dong bién, nhan gia tri duong trén (0; +o00) va thoa
2 N
man f(3) = = va [f(2)]? = (x + 1) - f(z). Ménh dé nao dudi day dung?

(A)2613 < f2(8) < 2614. 2614 < f2(8) < 2615.
(C)2618 < f%(8) < 2619. (D) 2616 < f3(8) < 2617.
® Loi gidi.
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

&

nh tai, miét mai tat gioi.

a

Luyén mai th

A

4 N\
¢S Cau 13. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc, khong am trén R théa man f(z) - f(z) =
2¢1/ (f(z))” + 1 va £(0) = 0. Gia tri 16n nhat M va gia tri nho nhat m ctia ham s6 y = f(z) tren
doan [1; 3] 1an luot 1a

(A) M =20; m =2. (B) M = 4V11; m = /3.
(C©)M =20; m = /2. (D) M =3v11; m = /3.

\ V_

® Loi gidi.

4 N
> Cau 14. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R théa man f(z) + f (g - :v) =

3
sinz - cosz, v6i moi # € R va f(0) = 0. Gia tri cta tich phan /9: - f(z) dz bang
0
T 1 T 1
't ®3 1 "1

\ y_

® Loi giai
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

|
~J

> Cau 15. Cho ham 6 f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén [0; 1] théa man f(1) =0, /[f(a:)]2 dz

0
va

1 X 1
/x2f(:1:) dz = 3 Tich phan /f(:c) dx bing >
0

@g. 1. T (D) 4. =
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

sinzf(r)dr =

z ® -.

%. Tich phan [ f(x)dz bang

o\wlﬂ
o\m:‘

%
¢S Cau 16. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham lien tuc trén [0; g] théa méan f(0) =0, /[f(:c)]2 dz =
0

N

©2.

o Li gidi.

WG

V3r+1

2

Gia tri /(x +1)f <§) dz bang
0

8 4

_g. 5.

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

> Cau 17. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [0;1] théa man f(z) = 6z*f(z3) +
6
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

2@ ®i)-%
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

A

1 1

«O 0 0
8.

1
> Cau 19. Cho hams6 y = f(z) lien tuc trén doan [0; 1], thoa man / f(z)dx
0

va /[f(x)]2 dx = 4. Gia tri cia tich phan /[f(w)]3 dx bing

(©10.

® Loi gidi.

£(2) = 4. Tih J = /(

1
(A)J=1+1n4.

x 2

(B)J=4—In2.

¢S Cau 20. Xét ham s6 f(x) ¢6 dao ham lien tuc tréen R va thoa man diéu kien f(1) = 1 va
2

fa+2 fe1y,,

1
5 +1In4.

@J:m—%. D J

V

P Loi gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

1
> Cau 21. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R théa méan /f(a:)f[f(:):)] dx = 10 va f(0) =
0

2
1, f(1) = 2. Tich phan /f(:ic) dx bang
1

(A) 10. 3. ©1 (D) 30.

D6 C6 Con Buong

3
$> Cdu 22. Cho / (1 —2?) f(z)dz =10. Tinh I = /0053 xf(sinx)dw.
0 0

(A)I =5 (B) I = 107 (©1=10. (D) I=5.
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

e e 1
> Cau 23. Cho/f(x)dlevé/%dxzz Tich phan/f(ex) dx bang
1 1 0
(A) 3. ® -1. ©1. -3
® Loi giai
0 e
O
e
\<U ..................................................................................................
e
;6 4 N
£ > Cau 24. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham va lien tuc trén R. D6 thi ctia ham s6 y = f(z)
:'G-)- nhu hinh vé bén duéi
Be)
i
L
C
0
L
i
o]
c
«@-
>
- 0 2
-l 2 N
Khi do6 t6ng/f(2m+1)dx+/f(x+1)dx béang
2o 0
(A) 4. (B 10. ©o. (D) 6.
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

¢ Cau 25. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham lién tuc trén R thda man f (23 + 3z + 1) = 3z + 2, véi
5

moi x € R. Tich phan /a:f(a:) dz béng

1

31 17 33 49
] & 3 ®L

4 4 4

 Loi gidi.

¢S Cau 26. Cho ham s6 f(x) xac dinh va lien tuc tren R dong thoi théa man o
f(z) >0,Vz €R )

fl(@) = —e"f*(2),¥2 € R T gig tri cita f(In2) -

¢ Cau 27. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R théa man 2[f(z)]> +3f(z) +5 ==z
10

véi Vo € R. Tinh [ = /f(:v) dz.
5
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/ 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én

Két néi tri thirc véi cude séng

A

a,b € [0;1]. Tinh [ = /f(x) dz.
0

(o]
o
I
bo| 3

¢ Cau 28. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [0; 1] théa man bf(a) + af(b) = 1, v6i moi
1

[a; b]. Tinh/f(x) dz.
4.

> Cau 29. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén doan [a; b] thdéa man f(x) = 622 f(2%)—
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

@ _f 1)2g(:c) + 2017z = (x + 1) f(x)

g(z) + f(x) = 20182

T () r+1
x_
£U+1g

L B) 4.

r+1
Tinh tich phan I = / {

¢ Cau 30. Cho ham s6 f(z) va g(x) c6 dao ham trén [1;2] théa man f(1) = g(1) = 0 va.

e ,Vr € [1;2].

f(x) dx} :

5
ong

?

O b6 Co6 Con bu

1’3

2+1

(A)6. B —4.

$>Cau 31. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [0;1] va thod man f(x) — 8z3f(x?) +

1

. SIOV2
Tich phan [ = / f(z)dz c6 két qué dang M
0

a b .. ., .
,a,b,c € Z, —, — toi gian. Tinh a+b+c.
¢ c

—10.
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én Két néi tri thirc véi cude séng

A

4 N\
<O | ¢©Cdu32. Cho ham s6 f(x) lien tuc trén doan [0; 1] thoa man dieu kien.
— 1
O
e | f(@)+2f(1 —x) =322 — 62,Vx € [0;1]. Tinh I = /f (1—2%) dz
\i'g 4 ; 2 2
/g ®I:1_5' IZl. @]:—1—5, @I:E'
\ V_
<"q')- ® Loi giai.
O o
i
: ..................................................................................................
e
0
: ..................................................................................................
i
o]
T |
Q) e
S
=
—l

¢ Cau 33. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc, nhan gia tri duong trén (0; +00) va thoa man f(1) = 1,
biéu thiic f(r) = f(x)v/3z + 1, v6i moi x > 0. Ménh dé nao sau day ding?

(A)2< f(5) <3 (B) 4 < f(5) <5. ©1< f(5)<2. (D)3 < £(5) < 4.

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

1
moi x thuoc [0; 1]. Tich phan /f(a:) dz béng

0
2017
mw

8072

(A) 10206047

¢ Cau 34. Cho ham s6 y = f(x) lien tuc trén R thda man f(z) + 220 f (22920) = /1 — 22 véi

2057 us
2021°

® Loi gidi.
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J 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Cau 36. Cho ham sb6 f(x) lien tuc trén [0;1] théa man diéu kien 4z f(2?) + 3f(1 — z) =
1
V1 —22Vz € [0;1]. Khi d6 /f(:c) dx bing
0
7r m m m
% B ©F ©7

® Loi gidi.

3
Q)
o
c
w
N
aQ
=
o
kﬁ
—
8
S~—
o,
8
Il
[y
éj/
\H
SR
N &:3
+ —~
&
o,
8
Il
)
=
=
=
~
Il
o\»l:\
kh
—
-+
<
=
&
o,
8

(A)I =3 12—01. ©I1=1 (D) I=-3
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

&) (5;6). (3;4).

> Cau 38. Cho f(z) lien tuc tren R\ {0} théa man = f(2?) — f(2z) = 23 — % —2,Vz € R\ {0}.

2
Gia tri ctia tich phan / f(z)dz thude khodng nao sau day?
1

© (1;2).

 Loi gidi.

L

1

Tich phan / f4z)

X

dz bang

oo

16
¢S Cau 39. Cho ham sb f(z) lien tuc trén R thda man / f(T\/E) dz = [ cotaz-f (sin’z) dz = 1.
1

SIE

Noi Pau Cé Y Ch

INE]

©3

® Loi gidi.
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/ 48. Tich phan lién quan dén phuong tinh ham én Két néi tri thirc véi cude séng

AL

0

n mai thanh t

Luyé
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

) ) V- /S
TINH THE TICH KHOI CHOP BIET GOC GIUA HAI

Bat @ MAT PHANG
o °
1. Bai tdp mau

Cho khéi chop S.ABC c6 day ABC' la tam gidc vuong can tai A, AB = a, SBA =SCA = 90°,

goc gitta hai mit phang (SAB) va (SAC) bang 60°. The tich ctia khoi da cho bang

®% ©F 0%

P66 C6 Con buong

Noi Pdau C
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

m

e
«@-

Ai, mi

~ u

n mai thanh t

Luyé

' BAIGIAI

A




y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

2. Bai tap tuong tu va phat trién

A

D6 C6 Con Buong

4

bang

3V3

> Cdu 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac can tai A, v6i AB > /5, BC = 2.
< 2 \ ,
Céc canh bén deu bang %_ va cung tao véi mat day goc 60°. The tich V' cia khoi chop S.ABC

Noi Pau C
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

LIS

A

ai, miét m

N =

2a

3 \/g 3
@16_a. 32a\/5.

15

> Cdu 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. F la diém trén canh AD
sao cho BE vuong goc véi AC tai H va AB > AE, canh SH vuong géc v6i mit phang day, goc

BSH = 45°. Biét AH = =, BE = a+/5. Thé tich khéi chép S.ABCD bing

32a3

i

Luyén mai thanh t

o Li gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
> Cau 3. Cho ttt dien ABCD ¢6 AC = AD = a\/2, BC = BD = a, khoang céch tit diém B
3
dén mat phing (ACD) bing GT\/g va thé tich tit dien ABCD béang ¢ . Goc gitta hai mat
phang (ACD) va (BCD) bang
(A) 90°. (B) 45°. (C) 30°. (D) 60°.
. V
® Loi gidi.
.................................................................................................. O
C
.................................................................................................. 0
.................................................................................................. >
.................................................................................................. &
c
.................................................................................................. o
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. O
.................................................................................................. ‘O
.................................................................................................. =
O
.................................................................................................. -
.................................................................................................. i e
.................................................................................................. O
>
‘O
.................................................................................................. O
- |
4 . N ‘C
¢S Cau 4. Cho hinh lang tru ding ABCD.ABCD, day ABCD la hinh thoi, goc BAD = 60°. Q
Goi M la diém thuoc mién trong ctia hinh thoi ABCD, biét AM tao v6i mat phang (ABC) mot 8
goc 60° vi AM = 4. Do dai canh AB bang bao nhiéu néu thé tich khéi lang tru bang 127 =
(A) AB =2. (B) AB =2v/3. (©)AB =4. (D) AB = 4v/3.
\ N V.

 Loi gidi.
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét gdc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

«O

uyén mdai

L

A

$5Cau 5. Cho hinh lang tru tam giac déeu ABC.A’B’C’ canh day bang 1, khodng cach tit tam

3 V12
T ST

thanh tai, miét mai t

2, 2 S 1 2 7z S
cla tam giac ABC' dén mat phang (A’BC) bang 5 Theé tich ctia khoi lang tru bang

3v/2
©

tich ctia khoéi chop S.ABC bang

50a® 125v/7a®
® = ®=—

¢S Cau 6. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai B véi BA = BC = 5a;
SAB = SCB = 90°. Biét goc gitta hai mit phing (SBC) va (SBA) bang a véi cos o = % Thé

@ 125v/7a3
18
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Cau 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 BC = 2BA = 4a, ABC = BAS = 90°. Biét goc gitta hai
mit phang (SBC) va (SBA) bing 60° va SC = SB. Thé tich ctia khoi chop S.ABC bing

32a3 8a? 1643 1643
=5 ® - N © -
.
® Loi gidi
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét gdc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

Vo,

2

V3a3
@5

¢S Cau 8. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' 1a tam giac déu canh a, SAB = SCB = 90° goc
gitta hai mit phang (SAB) va (SCB) bing 60°. Thé tich ctia khéi chop S.ABC' bing

N

oV

V2a?
3 © -5

1

o Li gidi.

4e)

LIS

ai, miét m

N =

V3

a3
\/5.

&> CAuU 9. Cho t dien ABCD ¢6 DAB = CBD = 90°; AB = a; AC = av/5; ABC = 135°. Biét
gbc gitta hai mat phang (ABD), (BCD) bing 30°. Thé tich ctia tt dien ABC'D bang

a CL3
v %

Luyén mai thanh t
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

chép S.ABC bing
® Y
12

&> Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = v/2a, AC = a, BC = v/3a, SBA = SCA = 90° va
&) 1 2 z
hai m#t phang (SAB) va (SAC) tao v6i nhau mot goc a sao cho cosa = —. The tich ctia khoi

V3

V2a3
OR

chép S.ABC bang

@ 2a3\/§. a3\/§.

&> Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 AB = a, AC = av/3, SB > 2a va ABC = BAS = BCS =
) ] ) L VIT )
90°. Biét sin cua goc gitta duong thang SB va miat phang (SAC) bang ST The tich cta khoi

a*v/6 a*v/6
© = ©

Noi Pau Cé Y Chi
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J 49. Tinh thé tich khbi chép biét géc gitra hai mat phéng Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

&> C@u 12. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA =4, SB = 6, SC = 12 va ASB = 60°, BSC = 90° va
CSA =120°. Thé tich ctia khéi chop S.ABC bing
(A) 36v/3. 36v/2. (©)24v3. (D) 24v/2.

o Li gidi.

¢S Cadu 13. Cho hinh choép S.ABC' ¢6 day 1a tam gidc vuodng can tai B, AB = a, SAB = SCB =
90°, goc giita AB va (SBC) bang 60°. Thé tich ctia khdi chop da cho bing

®a3 3. 4a3\/§‘ @@3\/5. @@3 3.

9 9

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢ Cau 14. Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam gidc can tai A, AB = a, BAC = 120°,
SBA = SCA = 90°. Goi p la goc gitta SB va (SAC) théa méan singp = ?, khoang céch tu S
dén mat day nho hon 2a. Thé tich ctia khoi chép S.ABC bing

® \/§a3_ \/§a3.

4 6

V3a® V3a®
@ 12 @ 24

¢S Cau 15. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh 2a, SAB = SCB = 90°. Goi M

R . . N 6 n .
la trung diem cia SA. Biét khodng cach tit A dén (M BC) bang \/%. The tich ctia khoi chop da
cho bang

@ 8a3+v/39 10a3v/3

9

4a3/13
©——

@ 2a3\/§.

® Loi gidi.
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/ 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phding Ké&t néi tri thirc véi cude séng

AL
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

thé tich khéi chép S.ABC theo a.
V3a® V3a®
8 12

¢S Cau 16. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day 1a tam giac ABC déu canh a, tam gidc SBA vuong
tai B, tam giac SAC vuong tai C. Biét goc gitta hai mat phang (SAB) va (ABC) bing 60°. Tinh

©),

V3a?
—

® V=

0,3

@
5

$»Cau 17. Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam gide ABC vuong can tai B, AB = a. Goi [ la trung
diém ctia AC. Hinh chiéu vuong géc clia S lén miit phang (ABC’) 1a diém H théa man BT = 37H.
Goc giita hai mit phing (SAB) va (SBC) 14 60°. Thé tich cua khoi chop S.ABC la

©V_18 @V_

 Loi gidi.
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

A

O
O
«o | ¢>Cau18. Cho tt dien ABCD c6 ABC = BCD = CDA = 90°, BC = CD = a, AD = av/2.

“= | Géc gitta hai mat phing (ABC) va (ACD) bang

Ol @eo 30°.

(D) 90°.

4> Cdu 19. Cho hinh chép S.ABC cé day la tam gidc vuong can tai B, AB = BC = a\/3,
SAB = SCB = 90° va khoéng cach tit diém A dén (SBC) bing av/2. Dién tich ctia mit cau
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y Muc luc

Két néi tri thire véi cude sdng

ngoai tiép hinh chép S.ABC bing

@ 2ma’. 8ma’.

A

@ 167a?. @ 12ma?.

 Loi gidi.

B VB

43

V43
OR=s

¢>Cau 20. Tt dien ABCD c6 BC = 3, CD = 4, ABC = BCD = ADC = 90°, (AD,BC) = | .©
60°. Cosin ctia goc giita hai mat phang (ABC) va (ACD) bang O

V33

2V/43
e (D) 2=,

43 ‘O
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

A

AB = 3. Khoang cach tit B dén (ACD) bang
V6 V42
B R

¢ Cau 21. Cho tt dien ABCD ¢6 ABC = ADC = 90° va BC = 1, CD = +/3, BD = 2,

GRS GRS

® Loi gidi.
8 e
m ..................................................................................................
B
;6 ..................................................................................................
E ..................................................................................................
S DO
O

(ABC) va (AMN) béng
(A) 45°.

60°.

¢S Cau 22. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vuong goc véi mat ddy, SA = BC' va BAC = 120°.
Hinh chiéu vuong goc ctia A leén cac canh SB va SC lan lugt 1a M va N. Géc giita hai mat phang
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

4 N\
¢S Cau 23. Cho hinh chép S.ABC' ¢6 day la tam gidc can tai A, AB = a, BAC = 120°, SBA =
SCA = 90°. Goi ¢ la goc gita SB va (SAC) théa man sinp = ?3, khoéng cach tit S dén mit
day nho hon 2a. Thé tich ctia khéi chép S.ABC bing
®Y VL ©%E ®%
4 6 12 24
. V.
® Loi giai
.................................................................................................. (0)
c

4> Cdu 24. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = AB = +/3; SB = 6; AC = 2BC = 2; SC = /5.

Khoang cach tit A dén (SBC) bang

V30 V5
® YR ®L

®%.
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

A

nho nhat ctia khéi chop S.ABC.

@a:‘"g/z a3 2.

¢S Cau 25. Cho hinh chép S.ABC, day 1a tam gidc déu ABC c6 canh bang a. Biét rang cac mat
bén ctia hinh chép ¢ dien tich bang nhau va mot trong cac canh bén bing av/3. Tinh thé tich

©a3\/€. @ a3\/6.

12 4
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh thoa man AB = a, AC =
a3, BC = 2a. Biét tam giac SBC can tai S, tam giac SC'D vuong tai C' va khoang céch tit D

dén mat phang (SBC) bing GT\/; Thé tich ctia khéi chép da cho bang

2a3 9 a’ a® a®
3v5 3v5 3v3 NG
v

® Loi gidi.

?

O b6 C6 Con Puong

Noi Dau Cé Y Ch
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J 49. Tinh thé tich khéi chép biét gdc gitra hai mat phdng

Két néi tri thirc véi cude séng

y £ £

4

a2
12

aQ
T

¢S Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh a, tam giac SAB va tam
. . . 3

giac SC'D can tai S. Biét hai mat bén (SAB) va (SCD) c6 tong dién tich bang gcﬁ va ching

vuong géc v6i nhau. Thé tich khéi chép S.ABCD bing

N

2

a? a
©% o

® Li gidi.

khoang cach tit B dén mat phing (SAC) bing

a*v/'b a3v/15
AV = ' B V=

10

&> C@u 28. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = BC = a,ABC = 120°, SAB = SCB = 90° va
2av/21

. Tinh thé tich khéi S.ABC.
3 1 3
@ vod \5/_5 @ v_d 5_
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Két néi tri thire véi cude sdng

A

ch6p da cho bing

(A) 3a3. ad.

¢S Cau 29. Cho khbi chép S.ABC c6 day 1a tam giac can tai A, AB = a, BAC = 120°, SBA =
SCA = 90°. Goi a 1a géc gifta hai mit phing (SAB) va (SAC). Khi cosa = Z thi thé tich khéi

3a® a’
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J 49. Tinh thé tich khdi chép biét géc gitra hai mat phéng Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

4 N
| $©Cau30. Cho khoi chop S.ABC ¢6 day ABC' la tam gidc vuong can tai B, AB = a, tam giac
06 SAB vuong tai A, tam giac SBC can tai S v khodng cach giita hai duong thang SB va AC
a— . 2 2 . N
O)| bang ga' The tich ctia khoi chép da cho bang
-— 3 343 a3 a3
«O <. . <. -
Ol @3 ® ©5 :
"o A V
'g ® Loi gidi.
L e
«@-
TB <t |
e
o eI
P U
ie
e
h ..................................................................................................
MO e
e B
«@-
N e
- )
A ..................................................................................................
4 N\
> Cau 31. Cho tit dien déu ABCD c¢6 canh bang a. Goi M, N lan lugt la trung diém clia cac
canh AB, BC va E la diém d6i xing véi B qua D. Mit phang (M NE) chia khéi ti dien ABC'D
thanh hai khéi da dien. Trong d6, khéi ti dien ABCD c6 thé tich 1a V, khéi da dién chia dinh
!
A ¢6 thé tich V’. Tinh ti s6 %
7 @ 11 13 1
18" 18" 18" 18"
N V.

o Li gidi.
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y Muc luc Két néi tri thire véi cude sdng

¢>Cau 32. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC' la tam giac déu canh 2a, SAB = SCB = 90°
va goc gitta hai mat phang (SAB) va (SBC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC?

@ga; ﬁa:s. @ﬁa; @ﬁa;

3

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 49. Tinh thé tich khbi chép biét géc gitra hai mat phéng Ké&t néi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N
&> CaAu 33. Cho ti dien déu ABCD c6 canh bang 1, M va N lan lugt 1a hai diém di dong trén
hai canh AB, AC. (M va N khong trimg véi A) sao cho mit phang (DM N) ludn vudng géc véi
mit phang (ABC). Goi Vi, V; lan lugt 1a thé tich 16n nhat va nhd nhat ciia tit dien ADM N. Tinh
tich Vi - V5.

2 2 1 8
Bw-h=Y2 vl'vgzg. On =g OWnnh=;

® Loi gidi.
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ong

6 C6 Con buc

Op

e

L

Noi Pau Co Y Ch
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./ 50. TINH DON DIEU CUA HAM SO LIEN KET K&t néi tri thac véi cudc séng

Y /
5@'@ TINH DON DIEU CUA HAM SO LIEN KET
_

1. KIEN THUC CAN NHO
Diéu kién dé ham s6 don diéu trén khoang 7 .

© Dinh nghia 50.1. Gia st # 1a mot khodng, mot doan hodc mot nita khoang va y = f(z) 1a mot
ham sb xac dinh trén 7. Ta noi:

a) Ham s6 y = f(x) dugc goi 1a dong bién (tang) trén # néu Vay,xe € H 11 < 13 = f(71) <

S (2).
b) Ham s6 y = f(z) dugc goi 1a nghich bién (gidm) trén £ néu Vay, 19 € H 11 < 15 = f(11) >
f(x2).
6 Ham s6 dong bién hodc nghich bién trén 27~ goi chung l1a don diéu trén % .
(3
o)
== | @© Nhan xét.
«O
i
0
& a) Néu ham s6 f(z) va g(z) cuing dong bién (nghich bién) trén 2 thi ham s6 f(z) + g(z) cling
= dong bién (nghich bién) tréen 2. Tinh chat nay c6 thé khong ding ddi véi hieu f(x) — g(z).
«@-
é b) Néu ham s6 f(z) va g(z) 1a cdc ham s6 duong va ciing dong bién (nghich bién) trén 2 thi
N ham s6 f(z) - g(z) ciing dong bién (nghich bién) trén 2. Tinh chat nay c6 thé khong ding khi
Kol cac ham s6 f(r), g(x) khong la cadc ham s6 duong trén 2.
e
c ¢) Cho ham s6 u = u(x), xac dinh véi x € (a;b) va u(x) € (¢;d). Ham s6 f[u(z)] ciing xac dinh
5 v6i z € (a;b). Ta c6 nhan xét sau:
4
< (a) Gia st ham s6 v = u(x) dong bién véi x € (a;b). Khi d6, ham s6 f[u(z)] dong bién véi
5 r € (a;b) & f(u) dong bién véi u € (c; d).
E (b) Gia st ham s6 u = u(x) nghich bién v6i z € (a;b). Khi d6, ham s6 f[u(z)] nghich bién
«@- voi z € (a;b) < f(u) nghich bién véi u € (¢; d).
>
=
el

© Dinh 1i 50.1. Gi4 sit ham s6 f ¢6 dao ham trén khodng # . Khi dé:
a) Néu ham s6 dong bién trén khoang ¢ thi f'(x) > 0,V € X .
b) Néu ham s6 nghich bién trén khodng ¢ thi f'(z) < 0,Vz € # .
@ Dinh i 50.2. Gia sit ham s6 f c¢6 dao ham trén khoang ¢ . Khi dé:
a) Néu f'(x) > 0,Vx € # thi ham s6 f dong bién trén ¢ .
b) Néu f'(x) < 0,Vx € # thi ham s6 f nghich bién trén ¢ .
c) Néu f'(z) = 0,Yx € J# thi ham s6 f khong doi trén 7 .

Chi y: Khoang K trong dinh If trén ta c6 thé thay thé bdi doan hodc mot nita khoang. Khi doé
phai c6 them gia thiét “ Ham s6 lién tuc trén doan hodc nita khoang dé. Chang han: Néu ham s6 f
lien tuc tren doan [a;b] va f'(x) > 0,Vx € (a;b) thi ham s6 f dong bién trén doan [a;b].

Ta thuong biéu dién qua bang bién thién nhu sau:
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Két ndi tri thire véi cude séng

f(a)

© Dinh 1i 50.3. (md rong ciia dinh I 2). Gia sit ham s6 f ¢6 dao ham trén khoang # . Khi do:
a) Néu f'(z) > 0,Vax € 2 va f'(x) = 0 chi tai hitu han diém thuoc 2 thi ham s6 f dong bién

trén .
b) Néu f'(z) < 0,Vax € & va f'(z) = 0 chi tai hitu han diém thuoc X thi ham s6 f dong bién

trén .
Quy tdc xét tinh don diéu ctia ham sé Gia sit ham s6 f c6 dao ham trén .
(a) Néu f'(x) > 0 vdi moi x € # va f'(z) = 0 chi tai mot s hitu han diém x € ¢ thi ham

s6 f dong bién trén .
(b) Néu f'(x) <0 v6i moi v € # va f'(x) = 0 chi tai mot s6 hitu han diém x € # thi ham

s6 f nghich bién trén J¢ .

2. BAITAP MAU

vibu @
Cho ham s6 f(x). Ham s6 y = f’(x) ¢6 do thi nhu hinh bén. Ham 86 g(z) = f(1 —2z) +2°> —z

nghich bién trén khoang nao dudi day?
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Két néi tri thirc véi cude séng

0

n mai thanh t

Luyé

A




y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

A

3. Bai tap tuong tu va phat trién

4 N
$>Cau 1. Cho ham s6 f(z). Haim s6 y = f’(z) ¢6 do thi nhu hinh bén du6i. Ham s6 g(z) =
f(3x + 1) — 322 + x dong bién trén khoang nao dudi day?

Y

[\

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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J 50. TINH DON DIEU CUA HAM SO LIEN KET K&t néi tri thire véi cude séng

y £ £

4 N

> Cau 2. Cho ham s6 f(z). Do thi y = f'(x) cho nhu hinh bén. Ham s6 g(z) = f(z — 1) — %

nghich bién trong khodng nao dudi day?

[ > Cau 3. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(z) ¢6 do thi nhu hinh ben. ]
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y Muc luc Két ndi tri thire véi cude séng

V' J S
/ f'(z)

a

Ham s6 g(z) = f (2 + 22) — 22 — 22 ddong bién trén khoang nao dudi day?
B (1 v3i1). ® (-1- vE 1+ v2).
© (~1; +o00). D) (-1;,-1+v2).

QO «

[ ¢S Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham tréen R. Ham s6 y = f/(x) c¢6 do thi duéi day. ]
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J 50. TINH DON DIEU CUA HAM SO LIEN KET

Két néi tri thirc véi cude séng

A

372

2

(D) Ham s6 y = g(z) dat cuc dai tai z = 1.

Dat y = g(x) = f(z) — =. Khang dinh nao sau day la ding?
@ Ham s6 y = g(z) dong bién trén khoang (1;2).
D5 thi ham s6 y = g() c6 3 diém cuc tri.
@Ham s6 y = g(z) dat cuc tiéu tai z = —1.

® Loi gidi.

[ > Cau 5. Cho ham s6 f(x) ¢6 do thi ctia ham s6 f/(z) nhu hinh vé. ]
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A

2
Hoéi ham s6 g(z) = f(1 —z) + % — x nghich bién trén khoang nao dudi day?

® (-2,0) (1:3). ©(-1d). © (-31).

® Loi gidi.

ong

~

?

Chi O b6 Cé Con bu

Noi DAauCé Y

[ > Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi ham s6 y = f'(x) duge cho nhu hinh vé sau. ]
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A

/ \x
Ham s6 g(z) = f (22* — 1) dong bién trén khoang nao dudi day?

B (1;+00). (:2). ©) (~o0; -1). © (3:1)

B

¢S Cau 7. Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f’(z) c6 do thi nhu hinh vé sau day.

Y

W

Ham s6 y = f (z — %) nghich bién trén khodng nao?

®(5)  ®(=3)  O(gwm) Oy

® Li gidi.

Luyén mai thanh t
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A

3
Q)
o
[ -
Co
Q
=
o
[=r
gj/
B
wn
On
Ny
I
&h
S
8
S~—
(@)
[@N
(M
Q0
o
=
gj/
B
-+
=
(@)
=
=
W
(@)%
-+
=
[=r
g)/
B
wn
On
Ny
I
]
—
G
=
[=r
=
=,
B
=
=
» »
6 Coé Con bu

'L
>
idb

\

Ham s6 y = f (2% + 2x) dong bién trén khodng nao sau day?

A (1;2). (—o00; —3). © (0;1). D) (-2;0).

® Loi gidi.

Noi Dau Cé Y Chi
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Két néi tri thirc véi cude séng

LIS

A

ai, miét m

N =

¢S Cau 9. Cho ham s6 y = f(x), biét ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh bén dudi.

/

Luyén mai thanh t

(—1;0).

Ham s6 g(z) = f (3 — 2?) dong bién trén khoang?

©(-2-1).
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A

¢S Cau 10. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang xét dau dao ham nhu sau:

75 —00 -3 0 5 +00
f(x) — 0 + 0 - 0 + °O
\E
Biét: 1 < f(z) < 5,V € R. Khi d6, ham s6 g(z) = f(f(x) — 1) + 2° + 32% 4+ 2020 nghich bién | ()
trong khoang nao dudi day: >

() (-2;0). (0;5). ©(-25). D) (—o00;-2). O

[ $>Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham trén R va ¢6 bang bién thién ctia dao ham f’(z) \‘
nhu sau:
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

T

+00

f'l

®) 2.

® Loi giai
G
O
e e |
M
e
ST e
L T T T T I T R I I R RN R
«@-
ST e
h ..................................................................................................
L
: ..................................................................................................
K © T
L
L
e DO
c
‘m' 4 N\
5" > Cau 12. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R. D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén
= | dudi.
)
1 ________
~1 / A |
i 1~ 2 T
| -2
Ham s6 g(z) = f(3z — 1) — 92% + 1822 — 12z + 2021 nghich bién trén khoang.
2
(&) (o0 1), (1;2). ©(-31). 0 <§; 1)-
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A

f'(z) + 0 - 0

+ 0o - 0 4

@ Ham s6 y = g(z) dong bién trén khoang

)
Ham s6 y = g(z)
@Hém s6 y = g(x)

(z)

dong bién trén khoang

dong bién trén khoang

1 ,
Dat y = g(z) = 2f(1 — ) + Zx4 — 2% + 22 + 3. Khang dinh nao dudi day la ding?

(_
(1;
(©

;1)

(D)Ham s6 y = g(z) nghich bién trén khoang (2; +oc0).

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng

00; 0).
2).
1

 Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

A

&

o0 thi nhu hinh vé bén du6i.

Ham s6 g(x
ED e

2

= f(2x + 3) + 4% + 12z + 1 dong bién trén khoang nao dudi day?

CIE )

Luyén mdi thanh tai, miét mai tat gidi.

® Loi gidi.
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A

¢S Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi y = f'(x) nhu hinh vé. Xét ham s6 g(z) = f(x) —

(A)Ham s6 g(z) dong bién tren (—1;1).

1 3 3 N
gx?’ - sz +5o+ 2018. Ménh dé nao duéi day dang?
Y
l 1
; —1
-3

Ham s6 g(z) dong bién trén (—3;1).

(D) Ham s6 g(x) nghich bién tren (—1;1).

® Loi gidi.

D6 C6 Con Buong
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50. TINH DON DIEU CUA HAM SO LIEN KET

Két néi tri thirc véi cude séng

at gioi.

&
~

iét mai t

qi, mié

~

Luyén mai thanh t

A

thi nhu hinh vé

¢S Cau 16. Vay ham sb g(x) dong bién tren (—

1;1). Cho ham s6 f(z). Ham s6 y = f/(x) ¢6 do

2 +4x+3

2
(=3;-1).

Ham s6 g(z) = f(x + 1) —

(A) (—00; —2).

y
3
N A
| :
! l
1 !
BN
21 o|\!/2 =

dong bién trén khoang nao dudi day?

©)(0;1). D) (-1;0).

® Loi gidi.
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$>CaAu 17. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi f/(z) nhu hinh vé. Tim s6 diém cuyc tri
clia ham s6 y = f(2? +2)?

|
PNy
3]

(A) 10. 11. ©12. (D) 13.

> Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén R. Do thi ciia ham s6 y = f/(z) nhu hinh vé.
Tim cic khoang don di¢u ctia ham s6 g(x) = 2f(z) — 22 + 2z + 2020.

Noi Pau Cé Y Chi & P6 C6 Con Pudng
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A

Meénh dé nao duéi day ding?
(A)Ham s6 g(z) nghich bién tren (1;3). Ham s6 g(x) ¢6 2 diém cyc tri dai.
Fo)) @ Ham s6 g(z) dong bién trén (—1;1). (D) Ham s6 g(z) nghich bién tren (3; +00).

«O ® Li gidi.

[ > Cau 19. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang xét dau ctia f'(x) nhu hinh vé. ]
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A

N ) . 1 B
Tim khoang dong bién ctia ham s6 y = g(z) = 2f(1 — z) — 53:5 + Zx‘* — 323,

(A) (—00;0). (2;3). ©(0;2). (D) (3; +00).

 Loi gidi.

Noi PauCé YChiO b

Xét ham s6 g(x) = 2f () + 22 — 42 — 3m — 64/5 v6i m la tham s6 thye. Diéu kien can va di dé
g(x) <0 v6i moi x € [—\/5; \/5] 1a

Bm > 2(v5). m > 2£(0). ©m>2f(-v5). ©ms< i)
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Két néi tri thirc véi cude séng

y / /4

[ > Cau 21. Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi ctia ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé. ]

1

B Th.S Nguyén Hoang Viét - @0905.193.688 R E{el
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A

'3

e )

ong

~

3
Ham s6 y = f(2x — 1) + % + 2% — 22 nghich bién trén khodng nao sau day?

(A) (~6; -3). (3;6). (©) (6; +00). D) (-1;0).

 Loi gidi.

?

O b6 Co6 Con bu

x |—oo 1 9 3 4 +oo

8
Q)
o
C
N
N
Q
=
o
=
g)/
B
n
On
~
—
&
aQ
[@N
o
Qo
=
(0]
P
[N
-+
o
N
=
(@}
e}
99
o
Q0
o
=
g)/
B
=
=
=
n
99
=
Noi Pdau C

Ham s6 g(z) = 3f(x + 2) — 23 + 3z dong bién trén khoang nao dudi day?

(A) (1;+00). (—o0; —1). ©(-1;0). D (0;2).
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A

¢S Cau 23. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham, lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh
sau.

Ny
I
=
—
&

|
—
)
R et L
[\)

<0 DY N
O
e
«O
= . 3 N .
: Ham s6 g(z) = 3f (22 — 2) + §x4 — 322 dong bién trén khoang nao dudi day?

mal

A) (—v3;-1). (0;1). ©) (~1;1). ® (1%)

o
c D Loi gidi.
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A

4 N\
$>Cau 24. Cho ham sb y = ax® + bx* + cx® + dx® +ex + f vdi a,b,c,d, e, f 13 cac sb thuc, dd
thi ctia ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé du6i day. Ham s6 y = f(1 — 2x) — 22% + 1 dong bién trén
khoang nao sau day?

Yy
I I
| 1 0 \1 |
_3 3 T
3 11
®(—5-1). —5= )k ©(-10). @ (1;3)

. V.

® Loi gidi.

D6 C6 Con Buong
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A

9 Cau 25. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f’(z) c6 do thi nhu hinh dudi day.
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y J/ /
Ham s6 g(z) = f(3z — 1) — 272 4 bda? — 27z + 4 dong bién trén khodng nao dudi day?

0y (0; ;) (%3) ©(0;3). (D) (4; +00).
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A

> Cau 26. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R ¢6 f(—1) = 0 va ¢6 do thi ham s6 y = f'(x) nhu
hinh vé.

" ?n

at gioi.

&
~

t mait

Ham s6 y = |2f(z — 1) — 22| dong bién trén khoang

(3;+00). (~1;2). (©) (0; +00). D) (0;3).

o Li gidi.

LIS

qi, mié

~

nht
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¢S Cau 27. Cho ham s6 f(z). Him s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh sau

Y

D6 C6 Con Buong

Ham s6 g(z) = 3f(1 — 22) + 82 — 212% + 62 dong bién trén khodng nao dudi day? £

® (1,2) (=3;-1). © (0;1). ® (-1;2). O
® Li gidi. ‘O
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A

«O | ¢ Cdu28. Cho ham s6 y = f(x) lien tuc trén R va c6 dao ham f'(x) théa man: f(z) =
‘| 1 —2%) (z—5). Ham s6 y = 3f(z + 3) — 2® + 127 nghich bién trén khodng nao sau day?

= &) (1;5). (2; +00). (© (-1;0). (D) (—o0; —1).

é

> Cau 29. Cho ham s6 y = f(z), ham s6 y = f'(z) = 2° + ax? + bz + c(a,b,c € R) c¢6 do thi
nhu hinh vé

f'(z)

Luyén mai thanh tdi, miét mai t

Ham s6 g(z) = f (f'(z)) nghich bién trén khodng nao duéi day?

@ (1;-+00). (~00;-2). © 1. ® (—Q )

| S

o Li gidi.
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A

bién tren (0;2)?

(A) 16. 17.

> Cau 30. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham f'(z) = 2% + 22 — 3,Vx € R. C6 bao nhiéu gia tri
nguyén clia tham s6 m thuoc doan [—10;20] dé ham sé g(z) = f (22 + 3z —m) + m? + 1 dong

[ $>Cau 31. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén R va do thi ctia ham s6 y = f'(z) \‘

nhu hinh vé.
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A

1 p
bat g(z) = f(zx —m) — 5(9& —m — 1)2 4+ 2019 v6i m 1a tham s6 thyc. Goi S 1a tap cic gia tri

«O | nguyen duong ctia m dé ham sé y = g(x) dong bién tren khoan (5;6). Téng céc phan tit ciia S
‘O Dbing

—| A4 B 11. (©)14. (D) 20.

\<U \ y_
e

: ® Loi giai
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y £ £

4 N\

¢ Cau 32. Cho ham s6 y = f(z) 1a ham da thiic ¢6 do thi ham s6 y = f’(z) nhu hinh vé.

<

B =Y

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m, m € Z,—2020 < m < 2020 dé ham s6 g(z) =

f(x2) + ma? (1;2 + gy; — 6) dong bién tren khoang (—3;0)

(A)2021. (B) 2020. (©)2019. (D) 2022.

® Loi gidi.

?

O b6 C6 Con Puong

[ ¢ Cau 33. Cho ham s6 f(z). Him s6 y = f’(z) ¢6 do thi nhu hinh sau ]
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A

Y
y=[f'(z)
------- 1
5 0] 4
) E x
Y IR N :

C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyen duong ctia tham s6 m dé ham s6 g(z) = 4f(z —m) + z* —

2max + 2020 dong bién trén khoang (1;2).

Eg) @) 2. ® 3. ©o. D1

«O ® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y £ £

4 N
¢ Cau 34. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham f'(z) = (x + 1)(z — 1)(x — 4);Vx € R. C6 bao nhiéu
s6 nguyén m < 2020 dé ham sb g(z) = f | _T_i —m | dong bién trén (2;+00).

(A)2018. 2019. (C)2020. (D) 2021.

\ y_

® Loi gidi.

4 N\
5 Cau 35. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f'(z) = (z + 1)e*, c6 bao nhiéu gia tri nguyén cta
tham s6 m trong doan [—2019;2019] dé ham s6 y = g(x) = f(Inx) — ma? + mx — 2 nghich bién
tren (1;e%)?

(A)2018. 2019. (C)2020. (D) 2021.
\ y_

 Loi gidi.
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