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Cha dé < : )  MAT NON. MAT TRU. MAT CAU

Van dé 1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY.
HINH NON. MAT NON. KHOI NON

. Khai niém vé mdt tron xoay A

1. Tryc cta duong tron (O;R): 1a dudng thang di qua tim / 5 (CV
[
M

O va vudng goc véi mat phang chira duong tron.

2. Trong khong gian cho mit phing (P) chia dudng

thang A va mot duong C. Khi quay mat phiang (P)
quanh A mot géc 360° thi mdi diém M trén C vachra
moét duong tron c¢d tdm O thuoc A va nam trén mat
phang vubng goc vai A. Nhu vay khi quay mat phang
(P) quanh dudng thang A thi C s& tao nén dugc mot
hinh goi la mgt tron xoay.

Trong d6: duong C duoc goi la dwong sinh; duong
thang A dugc goi la truc ctia mat tron xoay.

I1. Mdt nén - Hinh non - Khéi nn
1. Pinh nghia mat non:
Trong mit phang (P) cho hai duong thang d va A cit
nhau tai diém O va tao thanh géc o (Voi
0° < & < 90°). Khi quay mat phang (P) xung quanh A
thi dwong thang d sinh ra mot mat tron xoay duoc goi
la mat non tron xoay dinh O. Goi tit [a mat non.
e A goi la truc caa mat nén.
e d goi la dwong sinh cta mat non.
e O goi la dinh ciia mat nén.
e Néugoi o lagocgitra d va A thi 2 goi la goc ¢ dinh ciia mat non.
2. Hinh non tron xoay: 0
e Cho AIOM wvudng tai I . Khi quay tam giac do
xung quanh canh vudng goc Ol thi duong gap
khiac IOM tao thanh mét hinh duoc goi la hinh
non tron xoay, goi tat 1a hinh non.

e Trong do i
v/ Hinh tron tdm | sinh bai cac diém thudc canh IM khi IM M
quay quanh truc Ol dugc goi 1a mat dday cua minh nén. 0

v Piém O duoc goi 1a dinh cia hinh non.
v Do dai doan Ol dugc goi la chiéu cao cia hinh non.
v Do dai doan OM dugc goi 13 dd dai dwong sinh cta hinh non.
v/ Phan mit tron xoay sinh béi cac diém trén canh OM khi
quay quanh Ol duogc goi 1a mdgr xung quanh cua hinh nén.
3. Khdi non tron xoay:

e Phan khong gian dugc gisi han bai mot hinh ndn tron xoay ké ca hinh d6 duoc goi la
khéi non tron xoay hay con goi tat 1a khéi non.

e Trong do:
v/ Diém thudc khdi non nhung khong thude hinh non goi 1a diém trong ciia khdi non.
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v’ Ta goi dinh, mat day, duong sinh cta hinh nén theo thr tu 13 dinh, mat ddy, duong
sinh caia khdi nén tuong tng.
4. Dign tich hinh nén va thé tich khéi non:
a. Pinh nghia:
e Dién tich xung quanh cua hinh non la gidi han cua dién tich xung quanh cuaa hinh
chop déu noi tiép hinh nén d6 khi sé canh day ting 1én vo han.
e Thé tich ciia khdi non: 1a gioi han cua thé tich cua hinh chp déu noi tiép hinh non
d6 khi s6 canh day ting 1én vo han.
b. Cong tharc:
Goi r 1a ban kinh dudng tron day; | 1a 6 dai duong sinh; h 1a chiéu cao; B la dién
tich day cua hinh non.
e Di¢ntich xung quanh: |S, =azrl

e Di¢ntichtoanphan:  |S =S, +S, ==r’+zrl

day

- "o, 1 1
e Thé tich cua khéi non: V=§B.h=§ﬂr2h

5. Hinh non cut :
a. Pinh nghia:
Hinh nén cut 1a phan ndn gidi han bai mdt day va mot thiét dién song song véi day.

b. Cong tharc:

e Diéntich xung quanh: |S, =z (R+r)l|.

e Dién tich toan phan: |S,_ =S, +S =7r(r2+R2)+7r(R+r)I

tp 2day Xq

e 1
e Thé tich khdi non cut: V=§ﬂh(R2+r2+Rr).

Trong d6: R,r 1a ban kinh hai day; h=1J 1a d6 cao hinh nén cut.

Dang L. Tinh tedn co’ ban cua hinh non: dwong sinh, ban kinh
ddy, chiéu cao, goc ¢ dinh, dién tich, thé'tich

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Hinh non:
¥’ Chiéu cao: SO=h
v' Buong sinh: SM =1 N
v Géc ¢ dinh: MSN = 2

v’ Ban kinh day v thi: 1> =r?+h?
v’ Di¢n tich xung quanh: S, = zrl

1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
N
1
1
@

v  Di¢ntich toanphan: S, =S, +S,, =#r’ +7rl
O
v’ Thé tich: % :%Sda,y.h :%ﬂrzh

2. Hinh nén cut:
v Di¢n tich xung quanh: S, =7z (R+r)l -0
v Di¢ntich toan phdn: S, =S, +S,, =7(r’ +R*)+z(R+r)l

v" Thé tich: v :%ﬂh(Rz rri4 Rr)
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B. BAl TAP MAU

Vidu1:

Cho tam gidc ABC vubng tai A, AB=a va AC = av/3. Tinh d6 dai duong sinh | cua hinh
nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB .

: Cho tam gidc ABC wvubng tai A, AB=3a va AC =4a. Tinh d6 dai duong sinh | cua hinh

nén nhan duoc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AC.

:a) Mot hinh ndn c6 duong kinh day bang 2 va chiéu cao bang % Ki hiéu géc ¢ dinh cua hinh

nén la 2« . Tinh « .

b) Cho hinh ndn c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu va c6 dién tich xung quanh bang 8.
Tinh chiéu cao ctia hinh ndn nay.

¢) Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 3za? va ban kinh bang a. Tinh d6 dai duong
sinh cta hinh nén da cho.

d) Tinh thé tich ciia mot khéi non c6 goc & dinh 1a 90°, ban kinh hinh tron day 1a a?

e) Mot hinh nén c6 dudng sinh bang dudng kinh day. Dién tich caa hinh nén bang 9z . Tinh
duong cao h cua hinh non.
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Vi du 4:

Trong khéng gian cho AOIM wvubng tai |, goc IOM =30° va IM =a. Khi quay tam giac
OIM quanh canh goc vudng Ol thi dudng gap khic OMI tao thanh mot hinh nén tron xoay.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan caa hinh ndn tron xoay do.

b) Tinh thé tich cua khdi non tron xoay dugc tao bai hinh nén tron xoay nai trén.

: Cho hinh nén cé ban kinh day r =3cm va duong sinh | =5cm.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh non.
b) Tinh thé tich cia khéi nén twong Gng.

: Cho tam gidc ABC vubngtai A, AB=c, AC =b. Tinh thé tich caa khéi tron xoay sinh

boi tam giac d6 (ké ca cac diém trong khi quay quanh duong thing BC).

: Céc ban kinh ddy cia mét hinh non cut lan luot 1a a va 3a, duong sinh 1a 2,9a. Tinh thé tich

khdi non cut doé.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 1.

Bai 2.

Cho hinh nén c6 ban kinh day r =3cm va duong cao h=4cm.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén.
b) Tinh thé tich cia khéi nén twong Gng.

Cho tam giac SAB déu canh a, O 1a trung diém cua AB , quay tam giac SAB quanh canh SO
duoc hinh non.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén.

b) Tinh thé tich cia khéi nén twong Gng.
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Dang 2. Thiét dién vdi hinh non

A. PHUONG PHAP GIAI

Cat mat nén tron xoay basi mét phang (P). Néu:
1. Mgt phang (P) khéng qua dinh thi thiét dign la:
v Mgt elip néu (P) cat tat ca cac dwong sinh. Dac biét néu (P)
vudng goc véi truc cia mat nén thi thiét dién 1a dwong tron.
v’ Mét dwrong Parabol néu (P) song song voi chi mot duong sinh.

v’ Mét dwrong Hypebol néu (P) song song Voi hai dwong sinh.

2. Mgt phang (P) qua dinh thi thiét dign la:

v’ Tam giac can tai dinh ciza hinh ndn néu (P) cat mét ndn theo 2 duong sinh

v' Mt tiép xuc véi mat ndn theo mér duwong sinh.

B. BAl TAP MAU

Vi du 8: Cho hinh nén tron xoay cé duong cao h =20cm, ban kinh day r = 25cm .
a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén da cho.
b) Tinh thé tich cua khdi non duoc tao thanh bai hinh nén dé.
¢) Mot thiét dién di qua dinh ctaa hinh nén c6 khoang céch tir tam cua day dén mat phang chaa
thiét dién 1a 12cm. Tinh dién tich thiét dién do.

Vidu 9: Cit mot hinh nén bang mot mat phang qua truc cia né ta duoc thiét dién 13 mot tam giac déu
canh 2a. Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh nén dé.
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Vi du 10: Cét hinh nén dinh S boi mat phang di qua truc ta dwoc mot tam giac vudng can cé canh huyén
bing av/2.
a) Tinh dién tich xung quanh, dién tich day va thé tich cua khdi nén tuong ung.
b) Cho day cung BC cua dudng tron day hinh non sao cho mat phang (SBC) tao voi mat
phang day hinh nén mot géc 60°. Tinh dién tich tam giac SBC .

Vi du 11: Mat hinh nén tron xoay c6 thiét dién qua truc la mot tam giac vudng can co canh bing a.
a) Tinh dién tich toan phan va thé tich caa hinh nén do.
b) Mot mat phiang di qua dinh tao véi mat phing day mot goc 60°. Tinh dién tich thiét dién
duoc tao nén.
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Vi du 12: Mét hinh nén tron xoay c6 dinh [a D, O 1a tam caa duong tron day, duong sinh bang | va co

goc gitra duong sinh va mat phang day bang « .
a) Tinh dién tich xung quanh caa hinh nén va thé tich khéi nén dugc tao nén.

b) Goi | la mot diém trén dudng cao DO caa hinh nén sao cho DD—(I):k (O<k<lI). Tinh

dién tich cua thiét dien qua | va vudng gdc vaéi truc cia hinh non.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Cho hinh nén tron xoay c6 duong cao h=40cm, ban kinh day r =50cm . Mot thiét dién di qua
dinh cua hinh nén ¢ khoang cach tir tam cua ddy dén mat phang chua thiét dién 1a 24cm . Tinh
dién tich cua thiét dien.

Cit hinh nén dinh S boi mat phang di qua truc ta dugec mot tam gidc vudng can c6 canh huyén
bing av2. Goi BC la day cung ciia duong tron day hinh nén sao cho mat phing (SBC) tao
VGi mét phang ddy mot goc 60°. Tinh dién tich tam gidc SBC .

Cho khéi non dinh O, truc Ol . Mit phang trung tryc caa Ol chia khéi chop thanh hai phan.
Tinh ti s thé tich caa hai phan.

Cho khéi non dinh O, chiéu cao 1a h. Mot khéi non khac co dinh 1a tdm | cua day va day la
mot thiét dién song song vdi day ctia hinh nén da cho. Dé thé tich cta khdi non dinh | 1on nhat
thi chiéu cao cua khdi nén ndy bang bao nhiéu?

Cho hinh nén dinh S c6 chiéu cao h=a va ban kinh déy r = 2a. Mt phang (P) di qua S
cit duong tron ddy tai A va B sao cho AB =2+/3a. Tinh khoang cach d tur tdm cua duong
tron day dén (P).




TAI LIEU HQC TAP TOAN 12 - NON - TRU - CAU 8

Dang 3. Ngi tiép - Ngogi tiép hinh chdp

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Mgt hinh non goi 1a néi tiép mét hinh chdp néu hinh nén tiép xuc véi tat ca cac mat cua
hinh chop.

2. Mgt hinh nén goi la ngogi tiép mgt hinh chop néu dwong tron dday cua hinh nén la
duwong tron ngoai tiép da gidce ddy cua hinh chop va dinh cia hink nén la dinh hinh
chop.

B. BAl TAP MAU

Vi du 13: Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bang a va duong cao bang 6a. Tinh thé tich khdi non
ndi tiép hinh chdp do.

Vi du 14: Cho hinh chép tam giac déu co canh day bang a va duong cao bang 6a. Tinh thé tich khdi non
ngoai tiép hinh chop do.
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Vi du 15: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang a. Goc giira mat bén va mat day bang
60°. Mot hinh ndn c6 dinh S va duong tron day noi tiép ti giac ABCD.
a) Tinh dién tich xung quanh caa hinh non.
b) Khi d6 thé tich khdi non twong tng.

Vi du 16: Hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a, mot hinh nén tron xoay c6 dinh 1a tam cua
hinh vuéng ABCD va c6 day la duong tron ngoai tiép hinh vuéng A'B'C'D'.
a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh noén do
b) Tinh thé tich khdi non twong ung.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 8.  Tich dién tich xung quanh, dién tich toan phan ciia hinh ndn tron xoay va thé tich khdi nén
ngoai tiép tu dién déu canh a.

Bai 9.  Cho hinh chdp t& gidc déu S.ABCD c6 cAc canh déu bing a~/2. Tinh thé tich V' cua khdi non
dinh S va duong tron day 1a duong tron noi tiép ta giac ABCD.

Bai 10. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh thé tich khdi non c6 dinh 1a tdm hinh
vudbng ABCD va c6 ddy la dudng tron noi tiép hinh vuéng A'B'C'D’.

Bai11. Cho hinh chop ti giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. Canh bén hop véi mit day mot goc

45°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 dinh 13 S, c6 day 1a dudng tron ndi tiép tir giac
ABCD.
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Dang 4. Mét sé'bai toan v@n dung thatc té

A. BAI TAP MAU

Vidu 17: Mot co so san xuat do gia dung duoc dat hang lam cac chiéc cc hinh non khéng nap bang
nhdm c6 thé tich 1a V =9a°z . Dé tiét kiém san suat va mang lai lgi nhuan cao nhat thi co so s&
san suat nhitng chiéc céc hinh nén c6 béan kinh miéng cbc 14 R sao cho dién tich nhdém can sir
dung la it nhat. Tinh R ?

Vi du 18: Mt céi ly c6 dang hinh ndn nhu hinh vé. Nguoi ta d6 mat lugng nudc vao ly sao cho chiéu cao
ctia lwong nuéc trong ly bang % chiéu cao cua ly (khdng tinh chan ly). Hoi néu bit kin miéng

ly ri 1on nguoc ly Ién thi ty Ié chiéu cao cua nudc va chiéu cao cia ly bang bao nhiéu?

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 12. Cho mét chiéc cdc hinh ndn chira ddy ruou nhu hinh v&. Nguoi X
A A A A , oy .1 ,:
uong mot phan rugu sao cho chiéu cao cua nd giam di 3 SO VOi

chiéu cao cuia ruou trong céc. Nguoi Y udng phan ruou con lai
trong coc. Tinh lwong ruou nguoi X da udng.
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BAI TAP TONG HOP VAN PE 1

Bai 13.

Bai 14.

Bai 15.

Bai 16.

Bai 17.

Bai 18.

Bai 19.

Bai 20.

Cho tam giac SOA vudng tai O c6 OA=3cm, SA=5cm. Quay tam gidc SOA quanh canh
SO duoc hinh non.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén.

b) Tinh thé tich cia khéi nén twong Gng.

Cho khdi nén ¢6 ban kinh day r =12 va c6 goc ¢ dinh la o =120°. Hay tinh dién tich cua thiét
dién di qua hai duong sinh vudng goc véi nhau.

Cho hinh nén N c6 ban kinh day 1a R, gdc giira dudng sinh va day cua hinh nén bang o . Mét
mat phang (P) song song véi day hinh ndn, cach day hinh nén mot khoang h va cat hinh nén

theo duong tron (C).
a) Tinh ban kinh duong tron (C)theo R,h,a.

b) Tinh dién tich va thé tich phan hinh non nam giita day hinh nén N va mit phang (P).

Cho hinh nén N c6 ban kinh day R, dudng cao SO . Goi (P)la mat phang vudng goc véi SO
tai O, sao cho SO, :%SO. Mot mat phang qua truc cua hinh nén cit phan khdi nén N nam

gitra (P)va day non theo thiét dién 1a hinh t& giac c6 hai dudng chéo vudng gdc. Tinh thé tich

phan hinh nén N ndm giita mat phang (P)va mat phang chira day hinh nén N .

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bing a, canh bén bing av/3.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan caa hinh nén c¢é dinh S va day 1a duong
tron ngoai tiép ta giac ABCD.

b) Tinh thé tich cia khéi nén twong Gng.

Cho hinh chép tu giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang 2a, gdc giira canh bén voi mit ddy bang

45° . Tinh dién tich xung quanh ctia khdi non dinh S , day 1a dudng tron ngoai tiép ABCD.

Cho hinh nén dinh S. Xét hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac ngoai tiép dudng tron

d4y cta hinh nén va c6 AB=BC =10a, AC =12a, g6c tao bdi hai mit phang (SAB) va

(ABC) bang 45°. Tinh thé tich khéi nén da cho. B A 0

Thé tich V caa khéi tron xoay thu duogc khi quay hinh thang

ABCD quanh truc OO’
Biét 00'=80, O'D =24, O'C =12, OA=12, OB =6.




TAI LIEU HQC TAP TOAN 12 - NON - TRU - CAU

Van dé 2. HINH TRU. MAT TRU. KHOI TRU

1. Mat tru tron xoay:
Trong mp (P) cho hai duong thang A va | song song

[~
1
1,
,-1
7

nhau, cach nhau mot khoang bang r. Khi quay (P)

xung quanh A thi | sinh ra mt mat tron xoay duoc goi
la mat tru tron xoay. A goi la truc, | goi la duong
sinh, r la ban kinh cua mit tru do. -

-

2. Hinh tru tron xoay: g
Xét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung
quanh duong thang chia 1 canh, chiang han AB, thi A
duong gap khic ADCB tao thanh 1 hinh duoc goi la 5 Ja
hinh tru tron xoay. ;
e Hai day la hai hinh tron: tdm A ban kinh r = AD va :

tdm B ban kinh r=BC.. _
e Duodng sinh: doan CD. (;—;:: o
C

e Mat xung quanh: la mat do doan CD tao thanh khi
quay, néu cit theo mot dudng sinh va trai ra ta dugc
mat xung quanh la mét hinh chit nhat.

e Chiéucao: h=AB=CD.

3. Khoi tru tron xoay: Phan khéng gian dwoc gigi han
boi mét hinh try ké ca hinh tru d6 duoc goi la khoi tru

tron xoay.

b

4. Dign tich hinh tru va thé tich khéi tru:
e Di¢ntich xung quanh: |S, =2zrh

- -

e Diéntichtoanphan: |S_ =S, +2S, =2zrh+2zr? ’\_/

o Thé tich khéi tru: \V = Bh=zr?h|

Dang 1. Jinh todn co' ban ciia hinh tru: chiéu cao (@wong sinh),

bdn kinh ddy, dién tich, thé'tich

A. PHUONG PHAP GIAI

¥’ Chiéu cao: 00'=h

O_r™~
v’ Ban kinh day: r=0A < I 9

v’ Di¢n tich xung quanh: S =2zrh

v Di¢n tich toan phan: S, =S, +2.,, =2xrh+2zr?

¥ Thétich: V=8, h=rrh 0 "VA
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B. BAl TAP MAU

Vi du 19: Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan cua hinh try:
a) 6 ban kinh dudng tron ddy r =a va chidu cao h=a+/3.
b) c6 chiéu cao bang 2 va thé tich bang 87 .

Vi du 20: Tinh thé tich V ctia khéi try tron xoay
a) c6 ban kinh day bang R va dién tich toan phan bang 87R?.
b) 6 bén kinh day r =4 va chiéu cao h=4+2.
¢) ¢6 chiéu cao bang ban kinh ddy va dién tich xung quanh bang 27 .
d) c6 duong kinh day bang 2a, duong sinh bing 3a.

Vi du 21: Trong khong gian, cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi | va H lan luot 1a trung diém cta cac
canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc IH ta dugc mot hinh tru ton xoay.
a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru tron xoay do.

b) Tich thé tich khéi tru tron xoay duoc gidi han béi hinh tru noi trén.

Vi du 22: Cho hinh try ¢6 cac day 14 hai hinh tron tdam O va O’ va c6 chiéu cao bang a. Trén dudng tron
day tam O liy diém A sao cho AO’ hop véi mit phang day mot goc 60°. Tinh dién tich xung
quanh va dién tich toan phan hinh tru theo a.
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Vi du 23: M6t hinh tru c6 ban kinh r va chiéu cao h=r+/3.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh try.
b) Tinh thé tich khdi tru tao nén bai hinh tru d4 cho.
¢) Cho hai diém A va B lan luot nim trén hai duong tron déy sao cho goc giira duong thang
AB va tryc caa hinh try bang 30°. Tinh khoang céch gitra duong thang AB va tryuc cua
hinh try.

Vi du 24: Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vudng ABCD canh a c6 hai dinh lién tiép A, B nim trén
duong tron day tha nhat caa hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron ddy thir hai caa hinh
try. Mat phang (ABCD) tao vai day hinh try géc 45°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich

toan phan hinh try theo a.

Vi du 25: Cho hinh tru tron xoay c6 hai day la hai hinh tron (O,R) va (O',R). Biét rang ton tai day cung
AB cua duong tron (O) sao cho AO'AB déu va mp(O'AB) hop véi mit phiang chia duong
tron (O) mot géc 60°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh tru theo R .
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C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 21.

Bai 22.

Bai 23.

Bai 24.

Bai 25.

Bai 26.

Trong khéng gian cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1, AD=2. Goi M, N lan luot Ia trung
diém cua AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN ta dugc mot hinh try. Tinh
dién tich toan phan cua hinh tru do?

Mot hinh vudng ABCD . Cho hinh vudng d6 quay quanh truc AB va truc AC dugc tao thanh

cac khdi tron xoay c6 thé tich lan luot 1a V,, V,. Tinh tisé k = Y

2
Cho hinh vuéng ABCD biét canh bang a. Goi I, K lan luot 1a trung diém cua AB, CD. Tinh
dién tich xung quanh cuta hinh try tron xoay khi cho hinh vubng ABCD quay quanh 1K mot
goc 360°.
Cho hinh tru c6 ban kinh day va chiéu cao c6 d6 dai bang nhau. Hinh vuéng ABCD c6 hai
canh AB va CD lan luot la day cung cua hai duong tron day (cac canh AD, BC khong phai
1a duong sinh cua hinh tru). Tinh d6 dai ban kinh day va chiéu cao cua hinh tru biét rang canh
hinh vuéng c6 do dai bang a.

Trong khdng gian, cho hinh chir nhat ABCD c6 AD =a, AC =2a. Tinh theo a do dai duong
sinh | cua hinh try, nhan dugc khi quay hinh chir nhat ABCD xung quanh truc AB .

Cho hinh try c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai duong sinh bang duong kinh duong
tron day. Tinh ban kinh r cta dudng tron day.

Dang 2. Thiét dién véi mdt tru

A. PHUONG PHAP GIAI

e Néu cit mat try tron xoay (c6 ban kinh 1a r) bai mot O
mp(er) vubng goéc véi truc A thita dwge duong tron | T____
cO tam trén A va c6 ban kinh bang r véi r ciing N
chinh la ban kinh caa mat tru do. S ~
, , \_/
e N¢u cat mat tru tron xoay (cd ban kinh la r) béi mot ©
mp(a) khdng vudng goc véi truc A nhung cat tét ca |
cac dudng sinh, ta duoc giao tuyén 1a mot duong elip \;
N N 2I’ -7 ~
c6 tru nho bang 2r va truc lén bang ——, trong do
; g ; g Sing g (_/

¢ lagoc gitra truc A va mp(a) véi 0°< @ <90°.

e Cho mp(«) song song véi truc A cua mat tru tron xoay va cach A mot khoang k :

v/ Néu k<r thi mp(a) cit mat try theo hai duong sinh = thiét dién Ia hinh chix
nhat.

v Néu k=r thi mp(a) tiép xdc véi mat tru theo
mot duong sinh.

v/ Néu k >r thi mp(a) khdng cit mit try.

v' Cho mp(a) qua truc A cta mat try tron xoay thi
thiét dién I1a hinh chir nhat.
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B. BAl TAP MAU

Vi du 26: Cho hinh try ¢ hinh tron day ban kinh 1a r = a, c6 thiét dién qua tryc Ia mot hinh vuéng. Tinh
dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh tru theo a.

Vi du 27: Mot hinh tru c6 ban kinh déy r =5cm va c6 khoang cach giita hai day bang 7cm.
a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru va thé tich cua khoi tru duoc tao nén.
b) Cat khéi tru bai mot mat phang song song véi truc va cach truc 3cm. Hay tinh dién tich cua
thiét dién dugc tao nén.

Vi du 28: Mot khdi tru co thiét dién qua truc 1 mdt hinh vudng canh 1a 3a. Tinh dién tich toan phan khi
tru va thé tich khdi tru.

Vi du 29: Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bang a, mit phiang qua truc va cat hinh tru theo mot thiét dién co
dién tich bang 6a®. Tinh dién tich toan phan cua hinh try va thé tich khdi tru.
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Vi du 30:

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 va co thiét dién qua truc ctua né 12 mot hinh
vudng. Tinh dién tich toan phan cuia hinh tru va thé tich khdi tru.

Vi du 31:

Hinh tru c6 ban kinh d4y bang a, chu vi cua thiét dién qua truc bang 10a. Tinh dién tich toan
phan cua hinh tru va thé tich khéi tru.

Cit mot khdi try boi mot mit phang qua truc ta dugce thiét dién 1a hinh chir nhat ABCD c6 AB
va CD thudc hai day ctia khdi try. Biét AD =6 va goc CAD bang 60°. Thé tich cta khéi tru 1a

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 27.

Bai 28.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh R va chidu cao R+/3. Cho hai diém A va B’ Ian luot nim trén hai

duong tron day sao cho goc gitta AB’ va truc caa hinh tru bang 30°. Mot mat phang (P) chia

AB' va song song vai tuc caa hinh tru.

a) Tinh dién tich thiét dien cua hinh tru cit boi mét phang (P).

b) Tinh gbc gitra hai ban kinh di qua A va B'.

c) Tinh khoang céch gitta AB’ va truc hinh try.

Cho hinh tru c6 tryc OO, ban kinh ddy R va chiéu cao h. Mot diém M cb dinh cach truc cua

hinh tru mot khoang bang 2R. Qua M dung hai mat phang (a) va (B) tiép xdc véi mit try

theo cac duong sinh AA" va BB'. Goi d la giao tuyén cua (cr) va (B). Chitng minh:

a) d vudng goc vai day cua hinh thu.

b) Mat phang ( AA’, BB’) vudng gécc véi mat phang (OO'M ).

c) Tinh goc giira hai mat phang («), () va tinh dién tich thiét dién do mit phang ( AA’, BB')
cat hinh tru.
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Dang 3. Ngi tiép - Ngoai tiép

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Hinh tryu ngi tiép hinh ldang try 1 hinh try ¢é hai déy la hai dwong tron néi tiép hai da
gidac day cua hinh lang tru.

2. Hinh tru ngogi tiép hinh ldng tru 1a hinh tru cé hai ddy la hai dwong tron ngogi tiép hai
da gidac day cua hinh lang tru.

3. Hinh nén ngi tiép hinh try 1a hinh nén ¢ ddy la ddy hinh try va dinh triing véi tm cua
day con lgi cua hinh try.

B. BAl TAP MAU

Vi du 33: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh cua hinh
tru c6 hai duong tron day ngoai tiép hai hinh vubng ABCDva A'B'C'D’. Tinh S.

Vi du 34: Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang a. Tinh dién tich xung quanh caa hinh tru c6 day la
duong tron ngoai tiép tam gidc BCD va c6 chiéu cao bang chiéu cao cua ti dién.

Vi du 35: Lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢0 canh day bang a, canh bén bang 3a va c6 hai day 1a hai
tam giac noi tiép hai duong tron day caa hinh try (7). Tinh thé tich khdi try (7).
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Vi du 36: Cho hinh try c6 hai duong tron day lan luot [a (O), (O'). Biét thé tich khoi nén c6 dinh la O
va day 1a hinh tron (O') 1a a°, tinh thé tich khéi tru dé cho?

Vi du 37: Mot hinh try ¢6 hai day 1a hai hinh tron (O,R) va (O',R); OO'= a+/3 Mot hinh nén co dinh
la O' va day la hinh tron (O, R). Goi S,, S, lan luot la dién tich xung quanh cua hinh tru va

Sl

hinh nén. Tinh ti s =L
S,

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 29. Cho hinh thang can ABCD c6 ddy nhd AB =1, day lon CD =3, canh bén AD =+/2 quay
quanh duong thang AB . Tinh thé tich V caa khéi tron xoay tao thanh.

Bai 30. Mot hinh tru c¢6 hai dudng tron day noi tiép hai mat caa hinh lap phuong canh bang 2a. Tinh
thé tich cua khéi tru doé.

Bai 31. Cho mét khéi ling tru tam gidc déu c6 thé tich la . Tinh thé tich cua khéi try ngoai tiép

a3
2
lang tru do.
Bai 32. Cho hinh lap phuong c6 canh bang a va mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh trdn noi tiép hai
mat d6i dién caa hinh lap phuong. Goi S, la dién tich 6 mat cua hinh lap phuong, S, 1a dién

tich xung quanh cua hinh tru. Hay tinh ti s6 %
1
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Bai 33. Mot hinh try ¢6 hai day 1a hai hinh tron (O;R) va (O;R), OO’ = R+/2 . Xét hinh nén ¢c6 dinh
O’, day la hinh tron (O; R). Goi S, S, lan luot 1a dién tich xung quanh caa hinh try va hinh
nén. Tinh ti s .
S,
Bai 34. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c¢6 d6 dai canh day bang a va chiéu cao bang h.
Tinh thé tich V cua khdi try ngoai tiép ling tru d4 cho.
Bai 35. Mat phang di qua truc caa mot hinh tru, cat hinh tru theo thiét dién Ia hinh vuéng canh 2R.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh tru.
b) Tinh thé tich khdi tru.
¢) Tinh thé tich khi lang try tir giac noi tiép hinh tru.

Dang 4. Mét sé'bai toan van dung thutc té

A. BAI TAP MAU

Vi du 38: Bén trong mot lon sira hinh tru c6 duong kinh day bang chiéu cao va bang 1dm. Thé tich thuc
cua lon sita d6 bang.

Vi du 39: Mot ngudi c6 mot déi duy bang do dai 180(cm). Nguoi d6 can boc déi duy bing dé di quanh
mot hop qua hinh tru. Khi boc qua ngudi nay ding 20(cm) dé that no trén ndp hop (nhu hinh
v& minh hoa). Hoi dai duy bang dé co6 thé boc dugc hop qua co thé tich 16n nhat 13 bao nhiéu?
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Vi du 40: Mot nha may can thiét ké mot chiéc bé dung nudc hinh try bang ton c6 nap, cd thé tich la
647 (m®). Tim ban kinh day r cia hinh try sao cho hinh tru dwoc 1am ra tén it nhién ligu nhét.

Bai 36.

Bai 37.

Bai 38.

Bai 39.

Bai 40.

B. BAI TAP TU LUYEN

Mot thung xach nude hinh tru c¢6 chiéu cao 4dm, dudng kinh day
2dm. Nguoi ta ding cac thung nay dé xach nude dd vao mot cai bé
hinh 1ap phuong canh 1,5m. Gia sir mdi lan xach déu day nudc trong
thing va khi d6 100 thung thi duoc 90% thé tich bé. Hoi ban dau s6 lit
nudc cé trong bé 13 bao nhiéu ?

Nguoi ta bo 12 qua bong ban cung kich thuéc vao trong mot chiéc
hop hinh tru ¢6 day bang hinh tron 16n cua qua bong ban va chiéu cao
bang 12 lan duong kinh qua bong ban. Goi S, la tong dién tich cua ba

qua bong ban, S, la dién tich xung quanh cta hinh try. Tinh Ti s6 i.
2

Mot cong ty dy kién 1am mot duong dng thoat nude thai hinh try dai
1km, dudng kinh trong caa dng (khdng ké 1op bé tdng) bang 1m; do
day cua I6p bé tdng bang 10cm. Biét rang cir mot khdi bé téng phai
dung 10 bao xi mang. S6 bao xi ming cong ty phai dung dé xay dung
duong dng thoat nudc gan ding véi s6 ndo nhat?

Phan khéng gian bén trong caa chai nudc ngot ¢ hinh dang nhu hinh
bén. Biét ban kinh day bang R=5cm, ban kinh co6 r=2cm,
AB =3cm, BC=6cm, CD=16cm. Tinh thé tich phan khong gian
bén trong caa chai nudc ngot do.

Mot bon try dang chira dau duoc dit nam ngang co

chiéu dai bon 1a 5m, ban kinh day 1m . Ngudi ta rit
dau ra trong bdn twong tng véi 0,5m cua duong
kinh day. Tinh thé tich gan dung cua dau con lai
trong bon (theo don vi m*, lam tron dén ba chir s6
thap phan).

Sm
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BAI TAP TONG HOP VAN PE 2

Bai 41.

Bai 42.

Bai 43.

Bai 44.

Bai 45.

Bai 46.

Bai 47.

Bai 48.

Bai 49.

Cho mét hinh tru c6 hai d4y 1a hai duong tron tam O vaO’, ban kinh R, chiéu cao 1a Rv/2.
Tinh thé tich va dién tich xung quanh cuaa hinh tru.

Trong khdng gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi | va H 1a trung diém cua céc canh
AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc IH ta dugc mét hinh try tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh try tron xoay.

b) Tinh thé tich cua khdi tru dugc gisi han bai hinh try.

Mbt hinh tru ¢ ban kinh R va chiéu cao h=R+/3.

a) Tinh S, va di¢n tich toan phan cua hinh tru tron xoay.

b) Tinh thé tich cua khdi tru duoc gisi han bai hinh try.

¢) Cho hai diém A va B lan luot nim trén hai duong tron ddy sao cho goc giira duong thang
AB va tryc caa hinh try bang 30°. Tinh khoang céch gitra duong thang AB va tryuc cua
hinh tru.

Cho hinh truc ¢6 ban kinh R va chiéu cao ciing bang R . Mét hinh vudng ABCD c¢6 hai canh
AB va CD lan luot Ia hai ddy cung cua hai dudng tron day, cac canh AD va BC khéng phai
1a duong sinh caia hinh try. Tinh canh cia hinh vudng d6 va cosin ciia goc giira hai mat phang
chira hinh vudng va mat phang day.

Mot hinh tru c6 ban kinh day R va c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh tru.

b) Tinh thé tich cta khéi tru twong ung.

¢) Tinh V cua khéi lang tru ti gide déu noi tiép trong khdi tru da cho.

Mot hinh tru c6 ban kinh ddy R va duong cao R+/3. A va B 1a hai diém trén hai duong tron

day sao cho goc hop béi AB va truc hinh tru la 30°.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh try.

b) Tinh thé tich cia khéi tru twong ung.

¢) Tinh khoang céch gitta AB va truc cua hinh tru.

Mot hinh tru c6 ban kinh day R =5cm va khoang cach giita hai day bang 7cm .

a) Tinh dién tich xung quanh caa hinh tru va thé tich caa khéi tru.

b) Cat khéi tru boi mot mat phang song song véi truc va cach truc 3cm . Hay tinh dién tich cua
thiét dién dugc tao nén.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a va dudng cao AS =2a. MNPQ la thiét

dién song song véi day, M thuoc SA va AM = x. Xét hinh tru c6 day 1a dudng tron ngoai tiép

MNPQ va duong sinh la MA.

a) Tinh dién tich MNPQ theo a va x.

b) Tinh thé tich cua khdi tru theo a va x.

¢) Xac dinh vitricia M dé khéi tru cd thé tich 1on nhat.

Cho hinh tru c6 hai duong tron day 1a (O) va (O’).

a) Mt phang qua truc OO’ cat hinh tru theo thiét dién 1a hinh vudng canh a. Tinh dién tich
xung quanh va dién tich toan phan caa hinh tru va tinh thé tich caa khéi tru twong &ng.

b) Mit phang song song vaéi truc va cach truc OO’ médt khoang 3cm va cat hinh try theo thiét
dién Ia hinh chr nhat ABB'A’; A,Be(0); A, B'e(0’); AB=8cm;BB'=5cm. Tinh di¢n
tich xung quanh va dién tich toan phan caa hinh try va tinh thé tich caa khdi tru twong tng.
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Bai 50.

Bai 51.

Bai 52.

Bai 53.

Bai 54.

Bai 55.

Cho hinh try co hai duong tron day la C(O;R) va C'(O’;R), duong cao RV3, Ae(C),

A'e(C'), gbc hop bsi AA" va OO’ bang 30°.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan caa hinh tru va tinh thé tich caa khdi tru
tuong ung.

b) Tinh dién tich thiét dién qua AA’ va song song véi truc hinh try

c) Tinh g6c gitra OA vaO'A’.

d) Dung va tinh d6 dai doan vudng goc chung cua AA’" va OQ'.

Mot cai ndi ndu nude ngudi ta 1am dang hinh tru, chiéu cao cua ndi 1a 60cm, dién tich day

9007zcm?. Hoi nguoi ta can miéng kim loai hinh chir nhat c6 kich thudc 1a bao nhiéu dé lam

than noi d6? (bé qua kich thudc cac mép gap).

Mot nha may san xuat can thiét ké mot thung son

dang hinh tru c6 nfp day véi dung tich 1000cm?. 23 cm

Tinh ban kinh cta nap day dé nha san xuat tiét / '

Kiém nguyén vat li¢u nhat. 5 Cm,i‘ >
Mot cdi tuc lan son nudc cd dang mot hinh tru. o
Puong kinh cia duong tron day 1a 5cm, chiéu
dai lan la 23cm (hinh bén). Tinh dién tich sau
khi lan tron 15 vong thi truc ldn tao nén san phang.
Nguoi ta bd ba qua bong ban cung kich thudc vao trong mot chiée hop hinh tru c6 day bang
hinh tron 16n cta qua bong ban va chiéu cao bang ba lin duong kinh bong ban. Goi S, la tong
dién tich ctia ba qua bong ban, S, Ia dién tich xung quanh cuia hinh try. Ti s6 % bang:

2
Mot thung chira hinh try kin, c6 thé tich 5000m®. Vat liéu dé lam hai day c6 gia 250000/ m?,
vat liéu 1am phan con lai ¢6 gia 400000/ m?. Tinh chiéu cao h va ban kinh day cua thung
chira dé chi phi thap nhat.
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Van de 3. MAT CAU. KHOI CAU

1. Cac dinh nghia
e Tap hop cac diém trong khong gian cach diém cé dinh O mot
khoang R khong d6i goi 13 mit cau tim O béan kinh R. Ki
higu: S(O;R)
e Tap hop cac diém M trong khdng gian sao cho OM <R goi la
khoi cau thm O ban kinh R .

S(O; R)={M|OM =R}

e Néu A, B thudc (S) va AB qua O thi AB goi la dwdng kinh cua mat cau (S).
2. Vi tri twong ddi giira mit cau va mit phang
Cho mjt cau S(O;R) va mat phang (P), goi d la khoang cach tr O dén (P) va H Ia hinh chiéu
cua O trén (P). Khi do:
e Néu d >R thi (P) khong cit mat cau.
e Néu d=R thi (P) tiép xtc v6i mit cau (S) tai H. Tandi (P) la tiép dién cua mat cau con H
la tiép diém cua (P) va(s).
e Néu d <R thi (P) cit (S) theo giao tuyén la duong tron nam trén (P) c6 tam H va ban kinh

= Chuy:
v Khi d =R thi (P) di qua tdm O ciia mit cau (S) luc d6 ta goi (P) la mat phing kinh va
giao tuyén la dwong tron Ién cia mat cau.
v/ Mit cau di qua mei dinh cia hinh da dién (H) goi la mat cau ngoai tiép hinh da dién (H) va
hinh da dién (H) duoc goi la ndi tiép mat cau.
v/ Mit cau tiép xUc véi tat ca cac mit cua hinh da dién (H) goi 1a mat cau ngi tiép hinh da dién
(H) vahinh da dién (H) duoc goi la ngoai tiép mat cau.
3. Vi tri twong déi giira mit cau va dwong thang
Cho mat cau S(O;R) va duong thang A, goi H 1a hinh chiéu cta O trén A va d = OH . Khi dé:
e Néu d <R thi A citmitcau (S) tai hai diém phan biét.

e Néu d=R thi A tiép xtc véi mit cau (S) tai mot diém, lic d6 A goi la tiép tuyén cua mat cau
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va H goi la tiép diém cua mat cau.
e Néu d >R thi A khdng cat mat cau.

= Chuy:
v/ Qua mot diém M nam trén mét cau S(O;R) ¢6 v so tiep tuyén véi mat cau va cac tiép tuyen
nay cling nam trén tiép dién cia mat cau tai M .
v/ Qua mt diém M ndm ngoai mat cau S(O;R) c6 vd sb tiép tuyen véi mit cau da cho. Céc tiep
tuyén nay tao thanh mot mit nén dinh M .
e Dinh li: Néu diém A ndm ngoai mt cau S (O;R) thi:
v Qua A ¢6 v0 s6 tiép tuyén véi mat cau.
v Do dai ndi A véi céc tiép diém bang nhau va ta thuong goi la doan tiép tuyén.
v Tap hop céc tiép diém 1a mot dudng tron nam trén mat cau.
4. Dign tich mit cau va thé tich khéi cau
v/ Dién tich mat cdu S(O;R): S =4zR?

 Thé tich khéi ciu S (O:R): V = 2R’

5. Dién tich xung quanh va thé tich chém cau:
v Dién tich mat cau: S, =2nRh= ﬂ(r2 + h2)

v Thé tich khéi ciu: V = ﬂhz(R—g) =%h(h2 + 3r2)

Dang 1. Xiic dinh mdc cdu

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Mudn chitng minh nhiéu diém ctng thugc mot mat cau ta hcusng minh cac diém d6
cling cach déu mot diém O c¢b dinh mot khoang R >0 khong doi.

2. Muén ching minh mot duong thang A tiép xtc véi mot mat cau S(O;R) ta chung
minh d(0,A)=R.

3. Muén cheng minh mot mat phang (P) tiép xtc voi mot mit cau S(O;R) ta chung
minh d(O,(P))=R.

4. Tap hop cac diém M trong khong gian nhin doan AB ¢6 dinh dudi mot goc vudng la
mat cau duong kinh AB.

B. BAl TAP MAU

Vi du 41: Tim tap hop tat ca cac diém M trong khdng gian lubn ludn nhin doac thang AB ¢ dinh dudi
mot gbc vudng
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Vi du 42: Cho tam gidc ABC. Chimg minh rang tap hop cac diém M trong khéng gian sao cho
MA+MB + MC|=3a 1a mot mit cau.

Vi du 43: Cho hinh ch6p S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng va canh bén SA vudng goc véi day. Mat
phang () diqua A vawvudng goc véi SC, cit canh SB, SC, SD lan luottai M, N, P.
a) Chung minhBD L AN .
b) Ching minh nim diém: S, A, M, N, P clng thugc mot mat cau.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 56. Cho hinh chép S.MNPQ c6 day MNPQ Ia hinh vuong tim O canha, SM L(MNPQ) va

SM =a+/3. Goi H la hinh chiéu cua N trénSP .
a) Chang minh rang: 5 diém S, O, M, N, H clng nam trén mat cau.
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Bai 57.

Bai 58.

b) Xac dinh tdm va ban kinh mat cau noi trén.

Bai 6.2. Tr mot diém M nam ngoai mt cau S(O;R) ta ké hai dwong thang cat mat cau lan
luwot tai A, BvaC, D.

a) Chang minh ring MA.MB = MC.MD .

b) Goi MO =d . Tinh MAMB theo r va d.

Cho mat cau S(O;R) tiép xtc v6i mat phang (P) tai |. Goi M la mot diem nam trén mat
cau nhung khong phai 1a diém ddi xtng voi 1 qua O. Tir M ta ké hai tiép tuyén caa mit cau
cat (P) tai A va B. Chung minh rang AMB = AIB.

Dang 2. Mgt cdu ngi tiép - Ngoai tiép hinh chop

A. PHUONG PHAP GIAI

. Mit cau ngoai tiép hinh chop

. Mit cu ngoai tiép hinh chop

. Céch tim tdm mit cau ngoai tiép hinh chop M
Cach 1: Néu A, B, C, ... cing nhin doan MN theo 1 géc |
vubng thi A, B, C, ..., M, N cung thudc mat cau cd
duong kinh MN . Tam | 1a trung diém MN .
Céch 2: (Téng quét) Dung tam | theo cic budc: A N
Buwéc 1: Dung truc A cua day. (vudng goc day tai tdm ngoai) B C
Buwéc 2:

e Mat cau ngoai tiép hinh chép 1a mat cau di qua cac dinh caa hinh chép. Ta néi hinh
chép noi tiép mat cau.

e Tam cta mat cau ngoai tiép hinh chdp 1a giao diém cua truc duong tron ngoai tiép da
giac day cua hinh chop va mat trung truc cia mot canh bén.

e Mat cau ndi tiép hinh chdp 1a mat cau tiép xdc véi tat ca cac mat cua hinh chop. Ta
néi hinh chép ngoai tiép mat cau.
e Diéu kién dé mat phang tiép xuc mat cau:
v Mit phang (P) tiép xtc véi mat cau S(O;R) tai H khi va chi khi mat phang
(P) vudng géc véi ban ksinh OH tai diem H .
v' Mit phing (P) tiép xtc véi mat cau S(O;R) < d(0;(P))=R.

e Néu mot khdi da dién c6 hinh cau ngi tiép thi ban kinh hinh cau noi tiép 1a r ¥
tp

(trong d6 V lathé tich va S, la dién tich toan phan hinh da dién).

e Tam cua mat cau ndi tiép hinh chdp cach déu tat ca cac mat cua hinh chop.

o Néu canh bén SA cat hodc song song véi A thi trong mat phang (SA,A),
dwong trung truc SA cit A tai | (hinh a, b).
o Néu canh bén SA khong ddng phang véi A thi mit phiang trung truc caa SA
cat A tai | .
Céch 3: | la giao cua hai truc
Buwéc 1: Dyng truc A, cua day.
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Bwac 2: Dyung truc A, ctia 1 mat bén (chon mat bén 1a tam giac dac biét). Tam | la
giao cua A, va A, (hinh c).

Yy

Hinh a Hinh b Hinh ¢

4. Tam mit cau ngoai tiép mdt sé hinh dic biét:
a) Hinh chép S.ABC c6 SA vubng goc véi miat phiang day va tam giac ABC
vudng tai B:
e Taco BC L AB (?)
— BC L SB (?)
— SBC =90° (1)
e Mit khac taco: SA L AC = SAC =90° (2)
e T (l)va(2)suyra A, B, S, C cung thuoc mat
cau duong kinh SC . Tam | 14 trung diém SC .

b) Hinh chép S.AABC c6 SA vubng goc véi mit phing day va tam giac ABC

vudng tai C: S
e Tacd BC LAC (?)
—BC LSC (?)
— SCB =90° (1)
e Mat khéc ta co: SA L AB = SAB =90° (2) Al C

e Tu(l)va(2)suyra A, C, S, B cung thugc mat

cAu duong kinh SB. Tam | 1a trung diém SB . B

¢) Hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi mit phang day va ABCD la hinh chir
nhat:
e Tacé SAC=90° (?)
SBC =90° (?)
SDC =90° (?)
= A, B, D clng thugc mit cau duong
kinh SC. Tam | 1a trung diém SC .

d) Hinh chdp tam giac déu S.ABC c6 géc giira canh bén va mit day bang 45°:
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 45°
— SAO =SBO = SCO = 45°
= ASOA, ASOB, ASOC Ia céc tam giac
vuong can tai O
=0S=0A=0B=0C
— O |a thm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
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e) Hinh chdp ti giac déu S.ABCD c6 goc giira canh bén va mit day bang 45°:
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 45° S
— SAO =SBO = SCO = SDO = 45°
= ASOA, ASOB, ASOC, ASOD lacac
tam giac vudng can tai O.
=0S=0A=0B=0C=0D

— O latdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

\
/7
/

4

\
\
\
\
\
‘v
OX
Y

C
f) Hinh chop ti giac déu SAABCD c6 goc giira canh bén va mit day bang 60° :
e Taco goc giita canh bén va mat day bang 60° S
. SAD = SBO = SCO = SDO = 60°
— ASAC, ASBD la cac tam giac déu
e Goi | latrongtm ASAC thi | ciing 1a trong tim ASBD e D
—IS=IA=1B=IC=ID ; T s

= | la tdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD. g C

B. BAl TAP MAU

Vi du 44: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a, SA_L(ABCD). Biét goc giira

SC va day bang 30°. Xac dinh tdm va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khéi chop S.ABCD
theo a.

Vi du 45: Cho hinh chop tar giac déu S.ABCD c¢d goc giira canh bén va mat day bang 60° va canh ddy
bang a. Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chdp S.ABCD theo a.
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Vi du 46: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 goc giira canh bén va mat day bang 45° va canh day
bang a. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép cua hinh chop S.ABC theo a.

Vi du 47: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac vuong tai A, SA_L(ABC).
a) Xac dinh tdm va ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop.

b) Cho BC =2a, ABC =60°, SA=ax/6. Tinh ban kinh cia mit ciu (S) & trén.

Vi du 48: Cho S.ABC c6 mat ddy la tam gidc déu canh bang a. Cac mat (SAB), (SAC) ciing vudng goc
véi mat day.
a) Chang minh SA vudng goc véi mit phang day.
b) Tinh thé tich ciia khéi chop. Biét SA = a, tinh thé tich mat cau ngoai tiép hinh chop.
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Vi du 49: Cho lang tru dtng ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac déu. Mat phang (A'BC) tao véi mit
(ABC) géc 30° va dién tich tam giac (A'BC) la 8.
a) Tinh thé tich khéi lang tru. b) Tinh dién tich mat cau ngoai tiép ling tru.

Vi du 50: Cho khéi ling tru ding ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac ABC vudng tai A, C=60°, AC=a,
AC'=3a.
a) Tinh thé tich khéi ling tru.
b) Xac dinh tam va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khdi lang tru.
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C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 59.

Bai 60.

Bai 61.

Bai 62.

Bai 63.

Bai 64.

Bai 65.

Bai 66.

Bai 67.

Cho hinh chdp tir giac déu S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng tdm O, canh a va c6 chiéu
@
J2

dén (SCD) va khoang cach giita duong thang AB va mat phang (SCD) theo a.

ca0 — . Chang to: O 1a thm mat cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD . Tinh khoang cach tir O

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vudng canh a, cac mat chéo (SAC), (SBD) la
tam gidc déu. Tim tdm va tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chdp.

Cho hinh chép S.ABC c6 day l1a tam giac ABC vudng tai B, biét AC =2AB =2a va mit bén
SAC la tam giac déu nam trong mit phang vudng goc day. Tim tdm, ban kinh mit cau ngoai
tiép khdi chop S.ABC theo a.

Cho hinh chép S.ABC c6 SA wvudng gbc mat phang (SAB). Cho AB=3a, BC=4a,
AC =5a, SA=6a. Tinh ban kinh mit cau qua S, A, B, C theo a. Goi M, N lan luot 1a
trung diém SA, SC . Tinh thé tich khdi chép MNABC theo a.

Cho hinh chop S.ABCD day la hinh thoi, canh bing a, ABC =60°. Biét SA=SB =SC =+/3.
Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a. Chung to hinh chdp S.ABCD khdng noi tiép duoc
trong mot mat cau.

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Tim tam va ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop
trong cac truong hop sau:

a) CO tat ca cac canh déu bang a.

b) Canh bén SA=a+/2, canh ddy AB=a.

c) Canh day AB =a va goc tao badi canh bén va mat day la 60°.

a3

d) Canh bén SB = — va goc tao bai canh bén va mat day 1a 60°.
e) Canh bén SB = # va goc tao bai mat bén va mat day la 60°.

Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac vuong tai A, SB L (ABC).
a) Xac dinh tdm va ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop.

b) Cho AB=ay3, AC =2a, SB =a+/2. Tinh béan kinh cua mat ciu (S) & trén.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD . Tim tam va ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop
trong cac truong hop sau:
a) Tat ca cac canh déu bang a.

b) SA=2

10, AB =a
2

c) SA=2a+/3 va gic tao béi giita canh bén va mit day 1a 60°.

d) SA=a+/2 vagoc tao béi gitra mat bén va mat day la 60°.

d) AB =2a va gdc giita canh bén va mat day la 60°.

Cho hinh chép tam giac ¢éu S.ABC, c6 AB = 2a, gdc giita mat bén va mat day 1a 30°.
a) Tinh thé tich khbi chép S.ABC .

b) Xac dinh tam va tinh V' mat cau ngoai tiép hinh chop.
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Dang 3. Vi tri twong déi

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Vi tri twong doi gitta mat cau va mit phang
e Néu d >R thi (P) khong cit mat cau.
e Néu d =R thi (P) tiép xtic véi mat cau (S) tai H. Tandi (P) latiép dién cua mit
cau con H latiép diém cua (P) va(s).
e Néu d<R thi (P) cit (S) theo giao tuyén 1a dudng tron nam trén (P) c6 tam H
va ban kinh r =+ R? —d?
2. Vi tri twong ddi giira mit cau va dwong thang
e Néu d <R thi A cat mjt cau (S) tai hai diém phan biét.
e Néu d=R thi A tiép xtic v6i mat cau (S) tai mot diém, lic d6 A goi la tiép tuyén
ciia mat cau va H goi la tiép diém caa mat cau.
e Néu d >R thi A khdng cit mat cau.
3. Tiép tuyén cia mit cau
e Qua motdiém M nam trén mit cau S(O;R) cb v0 so tiep tuyén véi mat cau va cac
tiép tuyén nay cling nam trén tiép dién cua mat cau tai M .
e Qua mjt diém M nam ngoai mat cau S(O;R) c6 vO sb tiép tuyen véi mit cau da

cho. Céc tiép tuyén nay tao thanh mot mat nén dinh M .

B. BAl TAP MAU

Vi du 51: Cho mat cau S(O;R) va diém A, véi OA=2R, qua A ké mdt tiép tuyén tiép xdc vsi (S) tai
B vaciing qua A ké mot cat tuyén cit (S) tai C va D véi CD=RV3.

a) Tinh AB.
b) Tinh khoang céach tir O dén dudng thang CD.
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Vi du 52: Cho hinh lap phuong canh a. Hay xac dinh tdm va tinh ban kinh cia mat cau tiép xdc véi ca 6

mat cua hinh lap phuong.

Vi du 53: Cho mit cau S(O; R). Cat mit cau béi mat phang (P) sao cho khoang cach tir O dén (P)

. R , o . .
bing > Xac dinh thiét dién cua (P) va mat cau.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 68.

Bai 69.

Bai 70.

Cho khéi cau S(O;R) c6 duong kinh AB. Trén doan OB lay diém H sao cho OH :% Mt

phang () qua H vavudng goc véi AB, cat khoi cau theo hinh tron(1).

a) Tinh dién tich hinh tron(1).

b) Goi CDE la tam gidc déu noi tiép trong hinh tron (1), tinh thé tich cac khéi chop A.CDE
va B.CDE.

Cho mit cau S(O;R) tiép xdc véi mat phang (P) tai | . Lay diém M tiy y trén (S) sao cho

ba diém O,1,M khdng thang hang. Tir M ké hai tiép tuyén vubéng goc voi nhau dén mit

cau($S), hai tiép tuyén nay cit mp(P) tai A va B. Chung minh: AB? = IA” + IB?.

Cho AABC c6 do dai ba canh lan luot la 13,14,15. Mot mt cau S (0;5) tiép xtc véi ba canh

cia tam giac tai cac tiép diém thudc ba canh dé. Tinh khoang cach tir O dén mat phang (ABC).
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Dang 4. Dién tich mdt cdu - Thé'tich khéi cdu

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Dién tich mit cau va thé tich khéi cau
e Diéntich mit cau S(O;R): S = 4xR?

+ Thétich kndi ciu S (O;R): V = < 2R’

2. Dién tich xung quanh va thé tich chém cau
e Dién tich mat cau: S, =27nRh= ﬂ(r2 + h2)

e Thé tich khéi ciu: V = ﬂhz(R—D) =”—h(h2 + 3r2)
3) 6

B. BAl TAP MAU

Vi du 54: Cho hinh vudng ABCD canh a. Tir tam O cuia hinh vuéng dung duong thang A vudng goc
véi mat phang (ABCD). Trén A Iy diém S sao cho SO :%.

a) Xac dinh tdm va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép thinh chop S.ABCD .
b) Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau dugc tao boi mit cau do.
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Vi du 55: Chang minh cong thic tinh thé tich khdi chom cau va dién tich xung quanh caa chém cau nhu

hinh vé.

R R R R R R R R R R R R R R R R R R R R R R T R R P P PP PR T PR PP PP PP T

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 71.

Bai 72.

Bai 73.

Bai 74.

Cho khéi tir dién déu ABCD canha.
a) Xac dinh tdm va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép ABCD.
b) Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau trén.

2 3
bs- R:af;szs’na v a6

Cho tir dién SABC c6 SA L(ABC), hai mat phing (SBC), (SAB) vudng goc véi nhau,
sB-av2, BC -1, ASB-a, (0<a<]

a) Chang minh SB L BC . Tim tdm va béan kinh mat cau ngoai tiép tu dién SABC .
b) Tinh Vg, theo a va o. Tim o dé thé tich nay I6n nhat.

Cho hinh chép tir giac déu c6 canh day 1a a, cang bén hop véi day mot goc 60°.

a) Xac dinh tam va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép thinh chop.

b) Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop.

a6 . g_8ma 8ra’\/6
S 3 27

DS: R=

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vudng vaSA L (ABCD). Mt phing () qua A va
vudng goc véi SC, (a) cit SB, SC, SD lan luot tai B', C’, D'.

a) Chang minh rang 7 diém A, B, C, D, B’, C’, D’ clng nam trén mot mat cau.
b) Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop.
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Bai 75. Cho AABC cantai A v6iBC =2a, duong cao AH :%. Trén dudng thang vudng goc véi mat

phing (ABC) tai A, lay 2 diém M, N sao cho AM = AN :%. Tinh thé tich khéi cau ngoai
tiép ta dién BCNM .
Bai 76. Cho AABC déu canh a, vé BD va CE cling vudng goc véi (ABC) va nam cung phia doi véi

mit phang (ABC). Goi | la trung diém BC. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop
A.DECI .

Dang 5. Mét sé bai toan van dung thatc té

A. BAI TAP MAU

Vi du 56: Nguoi ta cit hai hinh cAu ban kinh 1in Iuot 12 R=13cm va r=+/41lcm dé lam hd 16 dung
ruou nhu hinh vé bén. Biét dudng tron giao cua hai hinh cau c6 béan kinh bang r’'=5cm va nit
udng 13 mot hinh tru cé ban kinh day bing +/5cm), chidu cao bang 4cm. Hai hd 16 c¢6 dung
dugc bao nhiéu lit ruou. (BS: 10,2 lit)

Vi du 57: Mot khdi cau c6 ban kinh 5dm, nguoi ta cat bo hai phan bang hai mat phang vudng goc voi
ban kinh va cach tam 3dm dé lam mét chiéc lu dung. Tinh thé tich ma chiéc lu chira duoc.
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BAlI TAP TONG HOP CHU DPE 6

Bai 77.

Bai 78.

Bai 79.

Bai 80.

Bai 81.

Bai 82.

Bai 83.

Bai 84.

Bai 85.

Bai 86.

Bai 87.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudéng canh a, cac mat bén la tam giac can va tao véi day goc

30°. Tinh theo a thé tich khéi tru c6 day 1a ABCD va day kia c6 tim 1a S .

Tt dien OABC c6 OA, OB, OC doi mot vudng géc. BIét OA=a, OB =2a, OC =3a

a) Tinh diém tich mat cau ngoai tiép ti dién.

b) Tinh dién tich xung quanh cua ling tru c6 duong sinh OC va co duong tron day ngoai tiép tam giac
OAB.

¢) Tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén dinh O va day la duong tron ngoai tiép tam giac ABC

MGt hinh tru ¢6 ban kinh day R va chiéu cao a\/§

a) Tinh tir dién toan phan cuaa hinh try va thé tich khdi tru theo a .

b) Cho A, B 1a 2 diém lan luot ¢ trén 2 duong tron day, sao cho goc gitta AB va truc bang 30°. Tinh
d (AB;truc) theo a.

Hinh try c6 thiét dién qua truc chinh la hinh vuéng canh 2R . Tinh dién tich xung quanh hinh try va thé

tich khdi tru.

Hinh nén ¢4 thiét dién qua truc 1a A déu canh 2a

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh nén va thé tich khdi nén theo a .

b) Thiét dién qua dinh hinh nén va nghiéng mét géc 60° véi day hinh non. Tinh dién tich thiét dién
theo a.

Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, cho SA vudng goc véi mat day

(ABCD). Biét SA=2a, AB=a, BC=3a.

a) Tinh thé tich khbi chop S.ABC.

b) Xéc dinh tAm va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA L (ABC), goc giira

mét bén (SBC) va day bang 60°.

a) Tinh thé tich khéi chop.

b) Xéc dinh tdm va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh vuéng canh a, canh bén SA vubng goc véi

day, SB=a+/3.

a) Tinh thé tich khdi chép S.ABCD .

b) Chtrng minh trung diém cta canh SC la tdm caa mat cau ngoai tiép hinh chép SABCD .

Cho hinh chép S.ABC «c6 ddy AABC wudng tai dinh B, SAL(ABC). Biét

SA=AB=BC=a.

a) Tinh thé tich khbi chop S.ABC.

b) Xac dinh tam va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop.

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 AB = 2a, goc canh bén va mat day la 45°.

a) Tinh thé tich khbi chop S.ABC.

b) Xac dinh tam mat cau va tinh V khéi cau ngoai tiép hinh chdp

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c¢6 AB = 2a, gc mat bén va mat day la 45°,

a) Tinh thé tich khbi chop S.ABC.

b) Xac dinh tam mat cau va tinh V khéi cau ngoai tiép hinh chop
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Bai 88. Cho hinh chép S.ABC c6 day AABC vudng tai dinh A, SA L (ABC). Biét SA=3a va
AB = AC =2a.
a) Tinh thé tich khbi chop S.ABC.
b) Xac dinh tam va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop.

Bai 89. Tinh dién tich toan phan cua hinh ndn va thé tich cua khdi nén twong ung biét khoang cach tur
tam ctia ddy dén dudng sinh bing /3 va thiét dien qua truc 12 mot tam gidc déu.

8«/_

DS: S=127;V =——

Bai 90. Cho h.nén c6 dinh S, duong sinh |, goc gitra dudng sinh va day 1a 30°.
a) Tinh thé tich va dién tich xung quanh cua hinh non.
2

b) Mot mat phang qua S cat hinh nén theo thiét dién cé dién tich ! 3 2

71«/_|2 7T|3
2 8

. Tinh g6c hop boi thiét

NG

((SIVIN/’TO)) arcsinT

dién va day. DS: S,

Bai 91. Cho hinh nén c6 day la hinh tron (C) tdamO, ban kinhR =50cm, chiéu caoh=40cm. goi
M,N 14 hai diém trén dudng tron ddy. Cho biét tim O cach mat phang (SMN) mot doan
OH =24 cm.
a) Tinh dién tich cua thiét dién SMN .
b) Tinh thé tich va dién tich xung quanh ciia hinh non.

DS: S,q =2000 (cm?);S,, = 25007 (cm?); V. :%(cmz)

Bai 92. Cho hinh nén c6 day la hinh tron (C) tam O, bé&n kinhR, géc giira duonh sinh va day cua
hinh nén la o . Mot mp (P) song song véi va cach day cia hinh nén mot khoang bing h va
cat hinh non theo mot hinh tron(C’).

a) Tinh ban kinh cta dwong tron(C').
b) Tinh dién tich va thé tich hinh ndn phan nam giita day hinh nén va mat phang (P).

PS: R'=R—_h.cota: § =1

zh
sina (

——(2R-h.cota); V ==—(3R?-3Rcota +h?cot® oc)

Bai 93. Cho hinh ndn c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu, canh2a.
a) Tinh thé tich va dién tich xung quanh cua hinh non.

b) Thiét dién qua dinh cua hinh nén va cach tam cia day hinh nén mot khoang bang %. Tinh

a’r3 3a%\/5

dién tich thiét dien. bSs: S, =2ra’*;V = Saw =g

Bai 94. Cho hinh ndn c6 ban kinh day 1aR , dinh S . GOc tao boi duong cao va duong sinh la 60°.
a) Tinh dién tich thiét dién cat hinh non theo hai dudng sinh vudng goc véi nhau.
b) Tinh thé tich va dién tich xung quanh ciia hinh non.
2R? . 27R*3 v_ 7R3

DS Sy =———:54= Vo=
ASMN 3 Xq 3 3
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Bai 95. Cho hinh ndn c6 thiét dién qua truc 1a A vudng can c6 canh huyén 1a2a.

a) TinhS,, S, va thé tich cua hinh non.

b) Goi K Ia mot diém trén truc SO cia hinh nén sao cho SK :%. Tinh dién tich thiét dien
qua K vavubng goc vaiSO.

¢) Tinh khoang céch tir O dén thiét dién qua dinh hinh nén. Biét goc tao boi thiét dién va day
hinh nén lac .

3 2
ps: S, =na’2;s, :naz(ﬁﬂ);v :%; S= ﬂ; ; d(O,(SMN))=a.cos

Bai 96. Cho hinh ndn c6 ban kinh day 1a R , duong cao SO . Mot mat phang (P) c6 dinh vudng goc véi
SO taiO’, cat hinh ndn theo duong tron ¢ ban kinh bang R”. Mt phang (Q) thay déi vudng
g6c vai SO tai O, (O, & gitta O va Q'), cat hinh ndn theo thiét dién Ia hinh tron c6 ban kinh
lax. Hay tinh x theo R va R’ néu (Q) chia phan hinh non nam giita (P) va day cua hinh nén

3 13
3R+R

thanh hai phan c6 thé tich bang nhau.  BS: x =

Bai 97. Mot mit phang (P) di qua dinh cia mot hinh nén va cét duong tron day theo mot cung c6 s
do bang o (0<a <x). Biétrang (P) hop véi ddy mot goc B va khoang cach tir tam cua day
dén (P) bang a. Tinh thé tich cua hinh nén theo a, o va B

ra’
DS:V = — (avtt)
3co0s” a.sin“ B.cos f

Bai 98. Cho hinh nén dinh S, d4y 1a hinh tron tam O ban kinh R = 2a nim trong mat phang (), goc
& dinh bang 120°.
a) Mot mp(P) qua S va cét hinh non theo mot thiét dién la tam giac SMN biét khoang cach

tr O dén mp(P) bang %. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén, thé tich khdi nén tuong

rng va dién tich thiét dien SMN .
b) Mot mp(Q) song song véi ddy cua hinh nén. Khoang cach tir S dén (Q) bang x. Tinh x

theo a dé thé tich cua phan khoi nén nam gitra (Q) va day cua hinh nén bang 3 thé tich

khdi nén trén. Khi d6 hay tinh dién tich cua phan mat non nam gira (Q) va day cua hinh

non.
8ra\3 8ra’\/3 3232 2a 3243 8ra’
PS: a)S. = -\ = . = 2% py x="2NVN2 g 3-312
) Xq 3 9 ASMN 13 (13 ) 3 3\/5( )

Bai 99.  Cho hinh try co hai duong tron day 1a C(O;R) va C'(O';R), Ae(C), A'e(C)).
a) Biét OA, O'A’ = 90°. Chirng minh tt dien OAO'A’ ¢6 bén mit déu 1a tam gidc vudng.
b) Biét (O/A,O\’A’) = 90°, géc giira (Km') =60°. Cho OO’ =h. Tinh dién tich xung quanh

va dién tich toan phan ciia hinh tru va tinh thé tich cua khdi try tuong tng.
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Bai 100.

Bai 101.

Bai 102.

Bai 103.

Bai 104.

Bai 105.

Bai 106.

Bai 107.

Bai 108.

Bai 109.

Bai 110.
Bai 111.

Cho lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢c6 canh day a va duong cao h.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cia hinh try noi tiép trong ling try. Tinh
thé tich ciia khéi tru tuong ung.

b) Goi | 1a trung diém BC . Puong thang A'l cat hinh try noi tiép trong cau a) theo mot doan
thang. Tinh d dai doan thang nay.

Mot hinh tru c6 duong cao h va cac duong tron day (O;R) va (O';R). Goi AB la mot duong

kinh c6 dinh cia (O) va M la mot diem bat ki trén(O').

a) Tim gia tri nho nhat va gia tri I6n nhat caa dién tich tam giac MAB khi M thay d6i trén O’

a) Goi N 14 diém ddi xttng véi M qua diém O’. Chang minh rangV,g = 2Vsoy - Xac dinh
vi tricia MN sao cho V,g,,, dat gié tri nho nhét. Tinh gia tri nay.

Mot hinh try c6 thé tich V' khong ddi. Tinh ban kinh day va chiéu cao cuaa hinh try dé:

a) Dién tich toan phan dat gia tri nho nhat.

a) Dién tich xung quanh cdong vaéi dién tich mot day dat GTNN.

Cho hinh tru c6 ban kinh day R =70, chiéu cao h = 20. Mét hinh vuéng khéng song song véi

truc c6 dinh lan luot & trén hai duong tron day. Tinh dién tich hinh vudng do.

Cho hinh tru c6 2 day 1a 2 duong tron tim O va O’, ban kinh 1a R, chidu cao 1a R/2.. Trén 2

duong tron O va O’ lay 2 diém A, B sao cho ((m)za khong dbi.

a) Tinh AB theo R va « .

a) Chang minh rang khi AB di dong thi trung diém | cua AB ludn di dong trén 1 duong tron
cb dinh.

Cho hinh tru c6 ban kinh day 1a R va chiéu cao RV3. A B 1a hai diém trén 2 duong tron day

sao cho AB hop vai truc hinh tru mot géc 30°. Tinh khoang céch gitra AB va truc hinh tru.

Cho hinh tru ¢6 2 day 1a 2 duong tron tdm O va O’. ABCD la hinh vuéng ndi tiép duong tron

tam O. AA", BB’ la cic dudng sinh. Ban kinh day cua hinh tru 1a R, mat phang A'B'CD hop

v6i day mot goc 60°. Tinh dién tich tir gidc A'B'CD .

Cho hinh tru ¢ 2 day 1a 2 dudng tron tdm O va O’. Ban kinh day bang chiéu cao va bing a.

Trén dudng tron (O) lay diém A, trén duong tron (O') lay diém B sao cho AB =2a. Tinh

VOO'AB '

Cho hinh try c6 chiéu cao h, 2 duong tron day (O) va (O') c6 ban kinh R. Trén (O) lay day

cung AB c6 do dai bing R+/3.

a) Tim M e(0O’) sao cho AABM c6 dién tich 16n nhat. Tinh dién tich I6n nhat do.

a) Véivitricia M 6 trén, goi | 1a trung diém OO’. Tinh d[I,(ABM)].

Cho hinh tru ndi tiép mot mat cau ban kinh R (dwong tron day hinh tru & trén mat cau).

a) Biét chiéu cao cua hinh try 13 h. Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh tru theo h va

R.
a) Tim GTLN cua thé tich hinh tru ndi tiép mat cau cd ban kinh R cho trudc.

Trong cé4c hinh try ¢ ciing thé tich, hay xac dinh hinh tru cé thé tich nho nhat.

Cho hinh tru c6 dién tich toan phan Ia 6. Xac dinh kich thudc caa khbi tru dé thé tich khéi tru
nay la 16n nhat.
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Bai 112.

Bai 113.

Bai 114.

Bai 115.

Bai 116.

Bai 117. Cho hinh nén c6 do dai duong kinh day 1a 2R, do dai duong sinh 13 R17 va hinh try c6

Cho hinh tru ¢ hai duong tron day 1a (O;R) va (O;R’), OO'=h. Biét AB la mot dudng
kinh cia duong tron (O;R). Biét rdng tam gidc O'AB déu. Tinh ti s % :

Cho hinh try c6 hai dy 1a hai duong tron (O) va (O'), chiéu cao bang 2R va ban kinh ddy
R. Mot mit phang (o) di qua trung diém cia OO’ va tao véi OO’ mot goc 30°, (o) cit
duong tron day theo mot day cung. Tinh d6 dai day cung do6 theo R.

Trong khdng gian, cho hinh thang vubng ABCD (vuéng tai A,D) c6 AB=3,DC = AD =1.
Tinh thé tich V caa khdi tron xoay nhan dugc khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc
DC.

Tinh thé tich cua vat thé tron xoay khi quay mé hinh (nhu hinh vé&) quanh truc DF |

E F
a
=30°
A B
[ | L]
a
ul a »
D C

Cat mot khéi tru béi mot mat phang ta duge mot khdi (H ) nhu hinh vé bén. Biét rang thiét
dién 12 mot hinh elip c6 d6 dai truc 16n bang 10, khoang cach tir diém thuoc thiét dién gan mat
day nhat va diém thugc thiét dién xa mat day nhat toi mat day lan luot 1a 8 va 14 (xem hinh ve).
Tinh thé tich ciia (H).

14

chiéu cao va duong kinh day déu bang 2R, 16ng vao nhau nhu hinh v&. Tinh thé tich phan khéi
tru khong giao v&i khdi non.
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Bai 118. Cho hinh tru c¢6 hai day 13 hai hinh tron tdm O va tdm O'. Ban kinh day bang chiéu cao va
bang a. Trén duong tron thm O lay diém A va trén duong tron tam O' lay diém B sao cho
AB = 2a. Tinh thé tich khéi t dien OO’AB.

Bai 119. Mot khi da co hinh 1a mot khéi cau c6 ban kinh R, ngudoi tho thi cdng my nghé can cat va got
vién da d6 thanh mot vién da canh c6 hinh dang 1a mot khéi tru. Tinh thé tich I6n nhat c6 thé
cua vién da canh sau khi da hoan thién.

Bai 120. M@t chi tiét may c6 hinh dang nhu hinh V& 1, cac kich thude dugc thé hién trén hinh vé& 2 (hinh
chiéu bang va hinh chiéu ding).

N

10 cm

o
o
3

10 cm

Hinh vé 1 Hinh vé 2

Nguoi ta ma toan phan chi tiét nay bang mot loai hop kim chong gi. Bé ma 1m? bé mat can sé
tién 150000 dong. S tién nho nhat c6 thé dung dé ma 10000 chi tiét may la bao nhiéu? (lam
tron dén hang don vi nghin dong).

Bai 121. Can x¢é mot khiic gb hinh try ¢ duong kinh d =40 cm va chiéu dai h=3 m thanh mot céi xa
hinh hop chit nhat ¢6 cting chiéu dai. Tinh thé tich gd tdi thiéu bo di.
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Bai 122. M@t nit chai thay tinh 12 mot khéi tron xoay (H ), mot mat phang chia truc caa (H) cat (H)

theo mat thiét dién nhu trong hinh vé bén. Tinh thé tich cua (H) (don vi cm®).

dem

2cm
e 2em

2em

2em

3em

Bai 123. Mot dbng cat hinh ndn cut c6 chiéu cao h =60 cm, ban kinh day 16n R, =1 m, ban kinh d4y
nho R, =50 cm. Tinh thé tich ctia déng cat.

Bai 124. Mat cbe nudce co dang hinh tru dung nude chiéu cao 12cm, duong kinh day 4cm , legng nude

trong cc cao 8cm . Tha vao cdc nude 3 vién bi co cung duong kinh 2cm . Hoi nude dang cao
cach miéng cdc bao nhiéu xang-ti-mét?

Bai 125. Mot khiic gb c6 dang hinh ling try dung véi day 1a hinh thang can, ddy nho bang a, dy 16n
bang 4a, canh bén bang 5761 : ¢6 chidu cao bing 2a~/3 . Nguoi ta ché tac khic gb d6 thanh mot

khic gd c6 dang hinh try (hinh vé dudi ddy). Thé tich V 16n nhét cua khic gd sau khi duge ché
tac la bao nhiéu?

AT

2a./3

e ——

Bai 126. Cho hai hinh vudng c6 cuing canh bing 5 dugc xép chong 1én nhau sao cho dinh X cua mot
hinh vudng la tam cua hinh vudng con lai (nhu hinh v&). Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay
khi quay mé hinh trén xung quanh truc XY .

Y

Bai 127. Ngudita xép 9 Vvién bi c6 cing ban kinh r vao mot cai binh hinh try sao cho tat ca cac vién bi
déu tiép xuc véi day, vién bi nam chinh gitra tiép xac voi 8 vién bi xung quanh va mdi vién bi
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Bai 128.

Bai 129.

Bai 130.

Bai 131.

Bai 132.

Bai 133.

Bai 134.

xung quanh déu tiép xtc v&i cac dudng sinh cta binh hinh tru. Tinh dién tich ddy cua cai binh
hinh tru.

Mot chiée thung dung nudc ¢6 hinh cia mot khi lap phuong canh Im chaa day nuée. Dat vao
trong thung d6 mot khéi ¢d dang nén sao cho dinh triing véi thm mot mat caa lap phuong, day
khdi nén tiép xdc véi cac canh caa mat dbi dién. Tinh ti sb thé tich caa luong nudc trao ra
ngoai va lugng nude con lai ¢ trong thung.

x“‘\-,éf-——lr'-'""f—

Mot don vi san xuat hop dung thudc dung tich 2 dm® dang hinh tru c6 day 1a hinh tron. Tinh
ban kinh day cta hinh hop ma nha san xuét chon dé it ton vat liéu nhat?
Ngudi ta mudn ma vang cho bé mat phia ngodi ciia mot cai hop dang hinh hop dung khong nip
(ndp trén), co day 1a mot hinh vudng. Tim chiéu cao cua hop dé lugng vang phai dung dé ma 1a
it nhat, biét 16p ma & moi noi nhu nhau, giao gitra cac mat 1a khong dang ké va thé tich caa hop
la 4 dm?®
Gia dinh An xay bé hinh tru c6 thé tich 150 m*. Pay bé 1am bang bé téng gia 100000 d&/m?.
Phan than 1am bang ton gia 90000d/m?, ndp bang nhom gia 120000d/m?. Hoi khi chi phi san
Suit dé bé dat muc thip nhat thi ty sd gitra chiéu cao bé va ban kinh day la bao nhiéu?
Mot xuang san xuat mudn tao ra nhirng chiée dong ho cat thay tinh ¢ dang hinh try, phan chira
cat 1a hai nira hinh cau bang nhau. Hinh vé bén véi kich thude da cho 1a ban thiét ké thiét dién
qua truc cua chiéc ddng hd nay (phan gigi han boi hinh try va phan hai nita hinh cau chira cét).
Khi d6, lugng thuy tinh lam chiéc dong hd cat gan nhat véi gia tri nao trong céc gié tri sau
) 13,2cm
lem % 4

v

13,2cm

Icm v

Mot ngdi biét thy c6 10 cay cot nha hinh try tron, tat ca déu c6 chiéu cao bang 4,2m. Trong do,
4 cay cot trude dai sanh c6 duong kinh bang 40cm, 6 cay cot con lai bén than nha c6 dudng
kinh bang 26cm . Cha nha dung loai son gia da dé son 10 cy cot d6. Néu gia ciia mot loai son
gia da 1a 380.000 d/m? (ké ca phan thi cong) thi nguoi chu phai chi it nhat bao nhiéu tién dé
son cot 10 cdy cot nha d6 (1am tron dén don vi nghin dong)?

Mot qua bong ban dugc dat tiép xtc véi tat ca cac mit cua mot cai hop hinh lap phuong. Ti sd
thé tich ctia phan khong gian nam trong hop d6 nhung nam ngoai qua bong ban va thé tich hinh
hop la:
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Bai 135. Mot cai mil bang vai cia nha ao thuat véi kich thude nhu hinh vé. Hay tinh tong dién tich vai
can c6 dé 1am nén cai mii d6 (khong can vién, mép, phan thira)

30cm

) R

35 cm

I
I
I
I
I
I
=l
a3

Bai 136. Ngudita bo 5 qua bong ban cung kich thudc vao mot chiéc hop hinh tru co day bang hinh tron
tron lén ctia qua bong ban va chiéu cao bang 5 lin duong kinh ctia qua bong ban. Goi S, la
tong dién tich ciia 5 qua bong ban, S, Ia dién tich xung quanh ctia hinh try. Ti sb Sy la :

2

Bai 137. M@t ngdi biét thy c6 10 cay cot nha hinh tru tron, tit ca déu ¢ chiéu cao bang 4,2 m. Trong
d6, 4 cay cot trude dai sanh co duong kinh bang 40cm, 6 cdy cot con lai bén than nha c6
duong kinh bang 26cm . Chu nha dung loai son gia da dé son 10 cdy cot d6. Néu gia caa mot
loai son gia da 13 380.000d¢/m? (ké ca phan thi cong) thi ngudi cha phai chi it nhat bao nhiéu
tién dé son 10 cay cot nha d6 (don vi dong)?

Bai 138. M@t ngbi biét thu nho ¢d 10 cay cot nha hinh tru tron, tat ca déu cd chiéu cao bang 4,2m.
Trong d6 c6 4 cay cot trude dai sanh ¢d duong kinh bang 40cm, 6 cdy cot con lai bén than
nha c6 duong kinh bang 26cm . Chu nha dung loai son gid da dé son 10 cay cot d6. Néu gia
ctia mot loai son gia da 1a 380.000d/m? (ké ca phan thi cong) thi ngudi chu phai chi it nhat bao
nhiéu tién dé son cot 10 cay cot nha d6 (don vi dong)?

Bai 139. Hai qua bong hinh cau cé kich thudc khac nhau duoc dat ¢ hai goc cia mot can nha hinh hop
chir nhat. Mdi qua bong tiép xtc voi hai birc twong va nén cua can nha d6. Trén bé mit ctia mdi
qua bong, ton tai mot diém cé khoang cach dén hai birc tuong qua bong tiép xtc va dén nén
nha lan luot 14 9, 10, 13. Tong d6 dai mdi dudng kinh cua hai qua bong do 1a

Bai 140. Mot cai bon chira xdng gdm hai nira hinh cau va mot hinh try nhu hinh v& bén. Cac kich thudc
dugc ghi (ctng don vi dm). Tinh thé tich cta bon chua.

36

Bai 141. Mot ngudi tho c6 mot khdi da hinh try. Ké hai duong kinh MN, PQ cua hai day sao cho
MN L PQ. Ngudi thg d6 cat khdi da theo cac mat cat di qua 3 trong 4 diém M, N, P, Q dé
thu dwoc khéi da c6 hinh ti dien MNPQ. Biét raing MN =60 cm va thé tich khdi tr dién
MNPQ . bang 30dm?®. Hay tim thé tich caa lugng da bi cit bo.
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Bai 142.

Bai 143.

Bai 144.

Bai 145.

Bai 146.

P

Ban A mudn lam mot chiéc thiing hinh try khong day tir nguyén liéu 12 manh ton hinh tam giac
déu ABC c6 canh bang 90 (Cm) . Ban mudn cit manh ton hinh chir nhat MNPQ tir manh ton
nguyén liéu (véi M, N thudc canh BC; P va Q tuong tng thudc canh AC va AB) dé tao
thanh hinh tru ¢ chiéu cao bang MQ . Thé tich 16n nhét cta chiéc thiing ma ban A c6 thé 1am

duoc la:

B M N C
Cho hinh chit nhat ABCD va nira duong tron duong kinh AB nhu hinh vé&. Goi 1,J lan luot
la trung diém cua AB, CD. Biét AB=4; AD =6. Tinh thé tich V cuaa vat thé tron xoay khi
quay mo hinh trén quanh truc 1J .

D J C

Xét mot hop bong ban c6 dang hinh hop chir nhat. Biét rang hop chira vira khit ba qua bong ban
dugc xép theo chidu doc, cac qua bong ban c6 kich thudc nhu nhau. Phan khong gian con tréng
trong hop chiém:

Mot qua bong ban va mot chiée chén hinh tru co cling chiéu cao. Nguoi ta dit qua bong 18n
=X r A A 5 AE oo 5 r r A M 3 A 5 r .

chiéc chén thay phan ¢ ngoai ciia qua bong ¢ chiu cao bang 2 chiéu cao cua né. Goi V,, V,

lan Iuot 14 thé tich ctia qua bong va chiéc chén, khi do:

Mot chiéc coc hinh try c6 chiéu cao AA’, ban kinh ddy R. Pat vao trong céc 2 qua bong hinh
cau c6 ban kinh R. Goi (ABC) la phan khong gian ma 2 qua bong chiém chd va 45° 1a phan

khong gian con lai trong coc. Tinhtisé AA'= AB = a2,
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Bai 147. C6 mot cai coc 1am bang gidy, duoc Gp nguoc nhu hinh vé. Chiéu cao cua chiéc coc la 20cm ,
ban kinh day coc la 4cm , ban kinh miéng cbc 1a 5cm . Mot con kién dang dung ¢ diém A cuaa
miéng cdc dy dinh s& bd hai vong quanh than cdc dé 1én dén day coc & diém B . Quing duong
ngan nhat dé con kién c6 thé thuc hién duoc du dinh cia minh gan dang nhét véi két qua nao

dudi day?
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BAI TAP TRONG CAC Ki THI PH - CP

Bai 148.

Bai 149.

Bai 150.

Bai 151.

Bai 152.

Bai 153.

Cho hinh tru c6 cac day 14 hai hinh tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang a.
Trén duong tron day tam O lay diém A, trén dudng tron day tam O’ liy diém B sao cho
AB = 2a. Tinh thé tich caa khdi tir dién OO'AB.

3
PH Khéi A — 2006 1*/_ (dvtt)

Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’' ¢6 AB=a, gdc giira hai mat phang (A'BC) va
(ABC) bang 60°. Goi G la trong tdm tam gidc A'BC . Tinh thé tich khdi lang try da cho va
tinh béan kinh mat cau ngoai tiép ta dién GABC theoa.

DH Khoi B — 2010 DS: V=

3
32’3 v t) 7a
8
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC Ia tam giac vudng can tai A, AB =a+/2; SA=SB=SC.
Goc giira duong thang SA va mat phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tinh khéi chop S.ABC va
ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC theo a.
CP Khéi A, AL, B, D - 12 DPS: V =a’y3/3 (@vtt), R=2a3/3
Cho ttr dién SABC ¢6SA L (ABC), goc giira hai mat phang (SAB) va (SBC) bing 90°. Biét
SB=a+2, BSC=45°, ASB=a (0°<a < 90°).
a) Chang minh rang BC L SB. Xac dinh tdm va ban kinh hinh cau ngoai tiép tr dién SABC.
b) TinhV,,. . Vi gid tri ndo cta « thi thé tich d6 16n nhat.
c) Xac dinh a dé goc gitra hai mat phang (SBC) va (SAC) bing 60°.
DH Su pham TpHCM - 94

3
DS:a) R=a;b)V :%a3\/§sin2a; Vi = a f S a=45°¢) a:arctang

Cho hinh chdp S.ABC c6 d4y la tam giac ABC can, AB = AC =a, mit phang (SBC) vudng
goc véi mit phang (ABC) vaSA=SB=a.

a) Chang to rang SBC 1a tam giac vudng tai S

b) Xac dinh tam va tinh ban kinh hinh cau ngoai tiép hinh chop S.ABC , biétSC = x .

PH Tong hop TpPHCM - 94 BS: b) R=a?/+/3a% - x?

Trong mat phang (P) cho mot duong thang d va diém A ngoaid . Mot goc xAy di dong quay

quanh A, cit d tai B vaC. Trén duong thang qua A va vudng goc véi (P) lay mot diems .

Goi H va K lan luot 1a cac hinh chiéu vudng goc cua A 1én SB vascC .

a) Chang minh A, B,C,H,K cung thuoc mat mat cau.

b) Tinh ban kinh mat cu trén biét AB =2, AC =3, BAC =60°.

¢) Gia st AABC vubng tai A. Ching minh mat cau ngoai tiép khdi da dién ABCHK ludn ludn
di qua mot duong tron ¢ dinh khi S thay doi.

DH Y Duoc TpHCM - 94 DS: b) R=+/21/3
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Bai 154.

Bai 155.

Bai 156.

Bai 157.

Bai 158.

Bai 159.

Cho goc tam dién Sxyz véi xSy =120°, ySz=60°, zSx=90°. Trén cac tia Sx, Sy, Sz Iin

luot lay cac diém A, B,C sao cho: SA=SB=SC =a.

a) Chang to rang tam giac ABC vudng. Xéac dinh hinh chiéu vuéng géc H cua S 1én mat
phing (ABC).

b) Tinh ban kinh hinh cau noi tiép ti dién SABC theo a.

c) Tinh gdc giira hai mat phang (SAC) va (BAC).

DH Su pham TpHCM - 95 BS:b) r=ay2/12(1+42 ++3); ¢) 45°

Cho tar dién ABCD c6 AB=BC =CA=AD=DB —a2 vaCD=2a.

a) Ching minh rang AB vudng goc véiCD . Hay xac dinh duong vudng goc chung cia AB va
CD.

b) Tinh thé tich tu dien ABCD.

¢) Xac dinh tdm | cua miat cau ngoai tiép tir dién ABCD.

d) Goi diém H 4 hinh chiéu vudng géc cua diém | trén mét phang (ABC). Ching minh H Ia
truc tdm cuia tam gidc ABC.

PH Qui Nhon - 97 PS: b))V =a%/3;¢) | la trung diém CD

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC ¢ duong cao SO =1 va day ABC c6 canh bing 246 .
DPiém M, N lan luot la trung diém cta canh AC, AB. Tinh V, ,,,, V& ban kinh mat cau noi tiép
hinh chop do6.

DH Kinh té QD HN - 97 PS:V =+3/2; r= \@/(1+2\E+\@)

Cho tam giac vudng can ABC c6 canh huyén AB =2a. Trén duong thang d di qua A va

vudng goc véi mat phang (ABC), lay mot diém S khac A.

a) Chang minh ta dién SABC chi c6 mot cap canh d6i dién vudng goc vai nhau.

b) Xac dinh thm mat ciu ngoai tiép tt dién SABC. Tinh ban kinh mat cau ndy mat phang
(SBC) tao véi mat phang (ABC) mot goc 30°.

¢) Tim quy tich tdm mat cau ngoai tiép t dien SABC khi S chay trén d (S khéc A).

d) Lay S’ d6ixtng véi S quaA, goi M 1a trung diém cua SC . Xac dinh thiét dién tao bai mat
phang di qua S’, M va song song voi BC cat ta dien SABC . Tinh dién tich cua thiét dien
d6 khi SA=av/2.

DH Vinh - 97 DS: b) R=av42/6;d) S =5a2+10/36

Cho gdc tam dién ba mat vudng Oxyz . Trén Ox,0y,0Oz lan Iuot lay ba diém A B,C.
a) Tinh d[O,(ABC)| theo OA=a, OB=b, OC =c.

b) Gia st A cb dinh con B va C thay dbi nhung ludn thoa man: OB + OC = OA . Hay xac dinh
vitricia B va C sao cho thé tich tir dign OABC la I6n nhat. Chirng minh rang khi d6 ban
kinh mat cau ngoai tiép t&r dién OABC lai nho nhat.

PH Ngoai thuwong CSII khoi A - 98

DS: a) abc/~/a?b? +b’c?+c%a® b))V, =a’/24 khia=b=a/2

Cho duong tron tdm O bén kinh R. Xét c&c hinh chép S.ABCD c6 SA vubng gdc véi day (S
va A cb dinh), SA=h cho trudc, ddy ABCD la mot tir gidc tly y noi tiép dudng tron da cho
ma cac duong chéo AC va BD vudng gdc vai nhau.

a) Tinh ban kinh caa mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .
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Bai 160.

Bai 161.

Bai 162.

Bai 163.

Bai 164.

Bai 165.

b) Hoi day ABCD la hinh gi dé thé tich hinh chdp dat gié tri I6n nhat ?
PH Quéc gia HN khsi B - 98 BS: a) R"=+h?+4R?/2; b) Hinh vudng

Cho hinh nén dinh S, day la duong tron (C) béan kinha, chiéu cao h :37? va cho hinh chép

dinhS , ddy 1a mot da gidc 16i ngoai tiép (C). Tinh ban kinh mat cau ni tiép hinh chop (mat
cau & bén trong hinh chép, tiép xuc véi day va véi cac mat bén caa hinh chdp). Biét thé tich
khbi chdp bang 4 1an thé tich khdi non, hay tinh dién tich toan phan caa hinh chop.

HV CNBCVT - 98 bS: r=al3; S, =9ra’
Bén trong hinh tru tron xoay c6 mot hinh vuéng ABCD canh a néi tiép ma hai dinh lién tiép
A, B nam trén dudng tron day thir nhat cua hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day
tha hai cua hinh try. Mat phang hinh vudng tao véi day caa hinh tru mot goc45°. Tinh dién tich
xung quanh va thé tich caa hinh try do.

DH Ngogi ngit HN - 99 PS: S, =3na*\/3/2; V =37a’\2/16

Cho tir dién SABC c¢6 cac canh bén SA=SB=SC=d va ASB =120°, BSC = 60° ,
ASC =90°.

a) Chirng minh tam giac ABC la tam giac vuéng.

b) Tinh thé tich t dién SABC.

¢) Tinh ban kinh hinh cau néi tiép cua tt dién SABC .

HV Chinh tri QG - 99 DS: b))V =d*V2/12;¢) r= dﬁ/[2(ﬁ+ﬁ+1ﬂ

Cho hinh chép S.ABC c6 SA,SB,SC vubng goc véi nhau ting d6i mot va SA=a, SB=b,

SC =c.

a) Tinh thé tich hinh chép S.ABC . Chitng minh rang hinh chiéu vuéng géc cua S trén (ABC)
la truc tdm cua tam gidc ABC.

b) Xac dinh tdm va tinh béan kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC .

PH Bdach khoa HN - 00 PS:a)V =abc/6;b) R=+va?+b*+c?/2

Cho hai hinh chit nhat ABCD (AC la duong chéo) va ABEF (AE la duong chéo) khdng

cling ndm trong mot mat phing va thoéa méin cac diéu kien: AB=a, AD = AF =av/2; duong

thang AC vudng goc voi duong thang BF . Goi HK 1a duong vudng goc chung cua AC va

BF (H thuoc AC, K thuoc BF )

a) Goi | la giao diém cua DF vai mat phang chia AC va song song véi BF . Tinh ti so %
b) Tinh d6 dai doanKH .
¢) Tinh ban kinh mat cau noi tiép tar dién ABHK .

PH Sur pham HN Khéi A - 01 PS: a) ==:b) —;0)r
DF 2 3

DI _1. a3 af3(2-1)
6
Trong mat phang (P) cho tam giac déu ABC canh c6 do dai bing a. Trén cac dudng thang
vudng goc véi (P) tai B va C lan luot lay cac diém D va E nam vé cling mét phia doi véi
(P) sao cho BD =a+/3/2, CE =av3.

a) Tinh d6 dai cac canh AD, AE, DE cuatam gidc ADE .
b) Xac dinh tam va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién ABCE .
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Bai 166.

Bai 167.

Bai 168.

Bai 169.

Bai 170.

Bai 171.

¢) Goi M 1a giao diém cua cac dudng ED va BC . Chang minh duong thaing AM vudng goc
v6i mat phang (ACE). Tinh s6 do goc giira hai mat phang (ADE) va (ABC).

DHBK HNKhéiD-01 BS:a) AD=a+/7/2, AE =2a, DE =a+/7/2;b) R=2a+/39/6; ¢) 60°

Trong mét phang (P), cho mt hinh vudng ABCD c6 canh banga. S la mot diém bat ki nam
trén duong thang At vudng goc véi (P) taiA.

a) Tinh theo a thé tich hinh cu ngoai tiép hinh chép S.ABCD khiSA =2a.
b) M,N lan luot 14 hai diém di dong trén cac canh CB,CD (M thuécCB, N thuécCD) va

dgt CM =m,CN =n. Tim mgt biu thic lién hé gitra m va n dé cac mat phang (SAM ) va
(SAN) tao véi nhau mot géc 45°.
DH Ludt, Duoc HN - 01 DS: a) V. =7a’\/6; b) 2a2 —2a(m+n)+mn=0

Cho hinh lap phuong ABCD.AB,C,D, cé cac canh bén AA BB, CC,, DD, va do dai canh

AB =a. Cho c4c diém M,N trén canh CC, sao cho CM =MN = NC,. Xét mit cau (K) di

qua 4 diém A, B, M vaN.

a) Chirng minh rang cac dinh A va B thuoc mit cau(K).

b) Hay tinh do dai ban kinh mat cau (K) theo a.

DH An Giang khdi A, B - 01 DS: a\211/18;

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh banga. Trén AB lay diém M , trén CC' lay

diém N, trén D'A’ lay diém P sao cho AM =CN =D'P=x (0<x<a).

a) Chirng minh rang tam giac MNP 1a tam giac déu. Tinh dién tich tam gidc MNP theo a va
x. Tim x dé dién tich 4y nho nhat.

b) Khi x :%, hay tinh thé tich khdi ta dién B'MNP va tinh ban kinh mat cau ngoai tiép ta dién
ay.

DH Hing hai - 01 DS: a) Sy =3(@72+X2—ax)/2;

S =3a’/3/8khi x=a/2 b)V =3a%/16; R=5a/3/12

Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c6 canh bén bang a va mat chéo (SAC) la tam gidc déu.

a) Tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

b) Qua A dung mat phang (a) vudng goc véiSC . Tinh dién tich thiét dién tao bai () va
hinh chop.

CP Su pham Khéi A - 02 DPS: R=a/3/3; S=a%J3/6 (dvdy

Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c¢6 d6 dai tat ca cac canh déu bang a. Chang minh rang:

a) bay ABCD la hinh vudng.

b) Nam diém S, A,B,C, D cuing nam trén mot mat cau. Tim tdm va ban kinh mat cau do.

CD Su pham Ha Tinh - 02 PS: R=a2/2
Cho hai mat phang (P) va (Q) vudng goc véi nhau, c6 giao tuyén la duong thang A. Trén A
lay hai diém A,B véi AB=a. Trong mit phang (P) lay diémC, trong mit phang (Q) lay
diém D sao cho AC,BD cling vubng goc vai A va AC =BD = AB. Tinh béan kinh mat cau
ngoai tiép tr dién ABCD va tinh khoang cach tir A dén mat phang (BCD) theoa.
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Bai 172.

Bai 173.

Bai 174.

Bai 175.

Bai 176.

Bai 177.

Bai 178.

Bai 179.

DH Khéi D - 03 DS: a\312; av21/2
Cho tir dién ABCD c¢6 AB=AC =a, BC=b. Hai mat phang (BCD) va (ABC) vudng goc
véi nhau va géc BDC = 90°. Xac dinh tdm va tinh ban kinh mit cAu ngoai tiép tr dien ABCD
theoavab.

Du bj 1 DH Khéi A - 03 PS: R=a’/+/4a® —b?
Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang a.
Trén duong tron day tam O ldy diém A, trén duong tron day tam O’ lay diém B sao
cho AB = 2a. Tinh thé tich cua khdi t dien OO'AB..

DH Khéi A - 06 DS: a®~\f3/12 (avty)

Trong mat phang (P), cho hinh vudng ABCD . Trén dudng thang Ax vudng goc véi mat phang

(P) lay mot diém S bét ky, dung mat phang (Q) di qua A va vudng goc véiSC . Mit phang

(Q) cat SB,SC,SD lan luot tai B',C’,D’. Ching minh rang céc diem A, B, C, D,B’,C’,D’

cling nam trén mot mat cau cb dinh.

CD KTKT CN2 - 06

BS: Mat cau dwong kinh AC

Cho hinh nén c6 duong cao h. Mot mat phang («) di qua dinh S caa hinh ndn tao véi mat day

hinh n6 mot goc 60°, di qua hai duong sinh SA, SB cua hinh ndn va cit mat day cua hinh non

theo day cung AB, cung AB c6 sé do bang 60°. Tinh dién tich thiét dién SAB.

CD KTKT CNI - 06 DS: 2h? 33 (dvdr)

Cho hinh ch6pS.ABC. bay ABC la tam giadc vudng taiB, canh SA vudng goc véi day,

ACB=60°, BC=a, SA=av3. Goi M 1a trung diém canhSB. Chang minh mat phing

(SAB) vudng goc véi mit phang (SBC). Tinh thé tich khdi tir dién MABC .

CPKTYt|-06 DS:V =a’l4 (avtt)

Cho ti dién ABCD ¢6 AB=BC =CA=AD=DB=a+2 va CD=2a.

a) Chung minh rang AB vudng goc voi CD. Hay xac dinh duong vudng goc chung cia AB
va CD.

b) Xac dinh tdm caa miat cau ngoai tiép ti dién ABCD.

CD Kinh té Ky thugt CN2 - 07

Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C' c6 AB=a, gdc giira hai mat phang (A'BC) va

(ABC) bing 60°. Goi G la trong tdm tam giac ABC . Tinh thé tich khoi ling try d& cho va

tinh béan kinh mat cau ngoai tiép t dien GABC theo a.

DH Khéi B - 10 DS: V =3a%J3/8 (dvtt), R=7al12.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC Ia tam giac vudng can tai A, AB=a+2;SA=SB=5C.

Goc giira duong thang SA va mat phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tinh khbi chop S.ABC va

ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC theo a.

CD Khéi A, AL, B, D - 12 DS: V =a%\/3/3 (@), R=2a3/3
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Cau 1.

Céau 2.

Céau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau7.

Céau 8.

Cau 9.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Van dé 1. HINH NON. MAT NON. KHOI NON
Cho hinh nén ¢ thiét dién qua truc 12 mot tam giac déu canh 2a, dién tich xung quanh 1 S,
va mat cau c6 dudng kinh bang chiéu cao hinh non, c6 dién tich S,. Khang dinh ndo sau day la
khang dinh diing ?
A. 2S,=3S,. B. S, =4S,. C.S,=2S,. D. S, =S,.
Cho hinh nén ¢4 thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu canh 2a, 6 thé tich V, va hinh cau co

: 5 . NPT : o V, s "
duong kinh bang chi€u cao hinh non, c6 theé tich V, . Khi do, ti so thé tich \/_1 bang bao nhiéu?

2
A2 B. -1, chal p. a1
VvV, 3 v, Vv, 2 vV, 3

Tinh dién tich xung quanh cta hinh try biét hinh try c6 ban kinh ddy a va dudng cao 12 av/3.
A. 2ra’. B. 27a’/3. C. ma’. D. 7a’3.

Mot hinh nén cé thiét dién qua truc 1d mot tam gidc vudng cin c6 canh gbc vudng bang a.
Tinh dién tich xung quanh cua hinh non.

2 2 2
ra’2 ra’2 C. raly2. 2ra \/E

A. . B. . D.
4 2 3

Thiét dién di qua truc ctia hinh nén dinh S la tam giac vudng can SAB ¢ canh canh huyén bang
a+/2.. Dién tich toan phan S, cia hinh nén vathé tich V cia khéi non twong tmg dé cho 13

2 3 2 3
A.St:ﬂ'a(1+\/§);v:ﬂ'a\/§. B.Stp:ﬂaﬁ;V:ﬂa\E.
F’ 2 12 2 4
3 2 _ 3
C. S, =na’(L+2);V =”a6ﬁ. D. 5, = 22 (f Dy - ”12 .

Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tm cua dudng tron day, duong sinh bing av/2 va
goc gitta dudng sinh va mat phang day bang 60°. Dién tich xung quanh S,y Cua hinh non va

thé tich V ctia khoi nén twong tng 1a

3 2 3
A.szﬂaz;V:ﬂa\/é. B.s, =22 NEELOCY

4 12 1T 12

3 3
CSm:anZV:”iﬂé. Dsmzan:Jm;@.

Mat hinh nén ¢ duong kinh day 13 2a+/3, géc & dinh 13 120°. Tinh thé tich cua khdi nén do
theo a.
A. 3rad. B. za’. C. 2\/§ﬂa3. D. 77,'3.3\/§.

Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng taiA, AB =a va AC =+/3a. Tinh do dai duong
sinh | caa hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB .

A l=a. B.1=+2a. C.l1=+3a. D. | =2a.

Mot hinh nén cé chiéu cao h =20 cm, ban kinh day r = 25cm. Mot thiét dién di qua dinh ¢
khoang cach tir tAm ciia dy dén mit phang chira thiét dién 1a 12 cm. Tinh dién tich thiét dién do.
A. 45042 cm?. B. 500~/2 cm?. C. 500cm?. D. 12534 cm?
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh la a. Hay tinh di¢n tich xung quanh S, va thé
tich V ciia khéi nén c6 dinh a tim O cua hinh vudng ABCD va day Ia hinh tron ngi tiép hinh
vuong A'B'C'D’.

ra’\5 ., xa’ ra’\5 ., xa’

A S, = v =T2 B.S, = v="2
2 12 4 4
2 3 3

C.S, = ”azﬁ V= ”Z . D. S, = ma’ 5V :%.

Thiét dién di qua truc cta hinh nén dinh S 14 mdt tam gidc vudng can c6 canh canh huyén
bing a+2. Ké day cung BC cua duong tron day hinh nén, sao cho mp (SBC) tao v6i mat
phang chira day hinh nén mot goc 60°. Dién tich tam giac SBC tinh theo a la

a’\2 a’\2 a’~/3 a’\/6

A . B. . C. . D. .
3 6 2 3

Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tm cua dudng tron day, duong sinh bing av/2 va
goc giita duong sinh va mat phang day bang 60°. Goi | la mot diém trén duong cao SO cua

S | T SR S A
hinh nén sao cho ti so or = 3 Khi @6, dién tich cua thiét dién qua | va vudng goc véi truc

cua hinh nén la

2 2 2 2
A AN B. 72 c. ™2 p. &
18 9 18 36

Cho hinh nén dinh S véi ddy 1a duong tron tam O ban kinh R. Goi | 1a mot diém nam trén
mat phing ddy sao cho Ol =R+/3. Gia st A 13 diém nim trén duong tron (O;R) sao cho
OA L Ol . Biét rang tam giac SAI vudng can tai S . Khi do, dién tich xung quanh S, cia hinh

nén va thé tich V cua khdi non la

3 3

A. S, =aR*2V = ”2 . B. S, = 27R%V = 2R
2 3 3

C.S, = ”RZ\E V= ”g . D. S,, =#R%V = 2”3R .

Mot hinh nén dinh S c6 ban kinh day bing a+/3, géc & dinh 14 120°. Thiét dién qua dinh cua
hinh non 1a mot tam gidc. Dién tich 16n nhat S cua thiét dién d6 1a bao nhiéu ?

2
A. S =2a’. B.S_ =a’2. C.s,, =d4a’. D.S.. :9%.
Béan kinh r ctia mat cau noi tiép tt dién déu canh a la
A.r:ﬁ. B.r:ﬁ. C.rzﬁ. D.rzﬁ.
12 8 6 4
Chiéu cao ctia khoi tru c6 thé tich 16n nhat ndi tiép trong hinh cau c6 ban kinh R la
A. RY3. B.RT\@. C.#. D.#.

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao h. Tinh chiéu cao x cua khdi tru co thé tich 16n nhat noi tiép trong

hinh non theo h.

A.x:h. B.x:h. C.x:@. D. x=
2 3

h
3 J3
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Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Céau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a h. Mot khdi ndn khac ¢ dinh
la thm cua day va c6 day 1a 1a mot thiét dién song song véi day
ctia hinh nén dinh O d4 cho (hinh v&). Tinh chiéu cao x cia khi
n6n nay dé thé tich ctia né 16n nhat, biét 0 < x < h.

A.x:%. B.x:h\@.
C.x:@. D.x:@.
3 3

Cho mét hinh nén c6 ban kinh day 1a R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh cau S(O;r).
Khi do, thé tich cta khéi tru ngoai tiép hinh cau S(O;r) la
3 3 3 3
167R B 4R C 167R D 4R

A.W. T2 (1+\£)3. NI

Trong sb cac hinh tru c6 dién tich todn phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu cao h cuaa
khdi try c6 thé tich 16n nhat 1a

A R= /ihzifi B.R= /i;h: /i
2r 2\ 2rx 4 A
é;h:4/§. D.R= /i;h:Z/i.
3T 3T 67 67

Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén tron xoay 1a mot tam gidc vudng can cé dién tich bang
2a’. Khi d6 thé tich ctia khbi non bang

C.R=

3 3 3 3
A Z\E’Ta . B. %. C. 4\53”‘3 . D. ‘Ega .

Cho hinh hop chit nhit ABCD.A'B'C'D' ¢ AB=a, BC =ay3, AA'=a/5.Goi V I thé tich
hinh nén sinh ra khi quay tam giac AA'C quanh truc AA". Khidé V bang

27Ta3\/§ ﬂasx/g 47Ta3\/§ 47Ta3\/§

AV = . B.V = . C.V= . D.V = .
3 3 3 5

M6t hinh ndn c6 dudng sinh hop v6i day mot goc a va do dai dudng sinh bang |. Khi d6 dién
tich toan phan ciia hinh nén bang

(04 . a
A. S =2rl?cosa.cos’ =. B.S =2rl?cosa.sin’> —
tp 2 t 2

a 1 a
C.S, =7T|2COSOC.COSZE. D. S, :Eﬂlzcoswcoszz.

M6t hinh ndn c6 ban kinh duong tron day bang a. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 13 mot tam
giac c6 goc & dinh bang 120°. Goi V 4 thé tich khdi non. Khi d6 V bang
3 3 3 3

Av="2 By = T3 cv TN p.v="2

6 3 9 3
Cho hinh lang try tir giac déu ABCD.A'B'C'D’ ¢d canh day bang a, chiéu cao 2a. Biét rang
O’ latam cua A'B'C'D’ va (C) la dwong tron noi tiép day ABCD. Dién tich xung quanh cua
hinh nén ¢6 dinh O’ va day (C).

3ra’ 5ra’ ra’ 3V2ra?

A S, =" B. S, =~ C. 8y ="-. D. S,q ==
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Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Céau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Van dé 2. HINH TRU. MAT TRU. KHOI TRU

Cho mdt hinh tru c6 ban kinh day R, chiéu cao h va thé tich V,; mot hinh
non c6 day trung véi mot day caa hinh try, c¢é dinh trung véi tam day con
lai ciia hinh tru (hinh vé bén dudi) va c6 thé tich V,. Khang dinh no sau
day 1a khiang dinh dung ?

AV, =3,. B.V,=2V,. C.V,=23v,. D. V,

Tinh thé tich V cta khdi tru ¢6 ban kinh day R, chiéu cao 1a h.

A.V =7R%h. B.V = 7Rh?. C.V =z*Rh. D.V =2zRh.

Mot hinh try c6 ban kinh day a, cd thiét dién qua truc 1a mot hinh vuéng. Tinh dién tich xung
quanh cua hinh tru.

A. ma. B. 27a’. C. 3na’. D. 4ra’.

Tinh dién tich toan phan cua hinh tru 6 ban kinh ddy a va dudng cao a~/3.

A. 27a> (\@—1). B. 7a%+/3. C. 7d’ (1+ﬁ). D. 27a? (1+\@).

Tinh thé tich cua khdi tru biét ban kinh day cua hinh tru 46 bang a va thiét dién di qua truc 1a
mot hinh vudng.

A. 2rad. B. g7Ta3. C. 4ra. D. ra®.

Tinh thé tich cta khdi tru biét chu vi day ctia hinh tru d6 bang 67 (cm) va thiét dién di qua truc
Ia mot hinh chit nhat c6 d dai dudng chéo bang 10 (cm).

A. 487 (cm®). B. 247z (cm®). C. 727 (cm®). D. 18734727 (cm®).
Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD=2.Goi M, N lan luot 1a
trung diém cia AD va BC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN , ta dwgc mot hinh
try. Tinh dién tich toan phan S, cua hinh try do.

A. S, =6br. B.S,=2r. C.S,=4r. D. S, =107 .

Cho hinh try c¢6 ban kinh day 1a R, thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Tinh thé tich khdi
lang tru t& gidc déu nodi tiép trong hinh tru da cho theo R.

A. 4R?. B. 24/2R°. C. 4J2R°, D. 8R®.

Tir mot tAm ton hinh chit nhat kich thude 50cmx 240cm, ngudi ta 1am cac thing dung nudc
hinh tru cé chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa duéi day):

- Céch 1: GO tam ton ban dau thanh mit xung
quanh cua thung. -
- Cach 2: Cat tim ton ban dau thanh hai tim |
bang nhau, ro6i gd mdi tim d6 thanh mat xung . @ @
quanh cua mot thung.
Ki hi¢u V, 1a thé tich ctia thing go dugc theo cach 1 va V, Ia tong thé tich cta hai thing go
duoc theo cach 2. Tinh ti sb V—l
2

A.V—lzl B.V—1:2. C.V—lzl. D.V—1:4.

V, vV, 2 V,

N
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Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Céu 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cho hinh tru c6 ban kinh day 1a 4 cm, mot mat phang khong vudéng goc voi day va cat hai mat
day theo hai diy cung song song AB, A'B’ ma AB=A'B'=6cm. Biét dién tich tir giac
ABB'A’ bang 60cm?. Tinh chiéu cao cta hinh tru d4 cho.

A. 642 cm. B. 4/3cm. C. 8J2cm. D. 5J/3cm.

Cho hinh tru tron xoay ¢ hai d4y 1a hai hinh tron (O;R) va (O’;R). Ton tai ddy cung AB
thuoc duomng tron (O) sao cho AO'AB la tam gidc déu va mat phang (O'AB) hop véi mit
phang chtra duong tron (O) mot goc 60°. Khi do, dién tich xung quanh S, hinh tru va thé

tich V ciia khéi tru twong tng la
2 3 2 3
Alsxq:4ﬂR ;sznRﬁ. B.SXZGﬂR\ﬁ;V:?ﬂTR\ﬁ.
7 7 d 7 7
37R* 27R3T 37TR2\/7_ TR7
o=V = . D. S, = V = .
J7 7 7 7
Cho mét hinh try tron xoay va hinh vudng ABCD canh a ¢6 hai dinh lién tiép A, B nam trén
duong tron day thir nhat caa hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thir hai caa hinh
try. Mat phang (ABCD) tao véi day hinh tru géc 45°. Dién tich xung quanh S, hinh try va
thé tich V cua khéi tru 1a

C.S

2 3 2 3
A.qu:ﬂ:a 3;V:3ﬁa. B.szﬂaﬁ;vzgﬁa.
3 8 d 3 32
2 3 2 3
C.szﬂa\@;vzgﬁa. D.SX:ﬂa«@;VZB’ﬁa.
a 4 16 a 2 16

Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuéng ABCD canh 2+/3cm voi AB la duong kinh
ctia dudng tron day tim O. Goi M 14 diém thudc cung AB sao cho ABM =60°. Khi do, thé
tich V caa khéi tir dién ACDM la

A.V =643 (cm®). B.V =2/3(cm®). C.V=6(cm®). D.V =3(cm®).

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh caa hinh
tru c6 hai duong tron ddy 1an luot ngoai tiép cac hinh vubng ABDC va A'B'C'D’.Khido S bang
ra’\2 ra’\2

A. S =ra’. B. S =7a’y2. C.S= o D.S= YRR

Mot hinh try c6 dién tich xung quanh bang 47 va c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Khi
d6 thé tich khdi try twong g bang

A. 27 B. 4x C. % D. 1z

Cho ling tru déu c0 tat ca cac canh déu bang a. Goi V 1a thé tich hinh tru ngoai tiép khéi ling
try ndi trén. Khi 6 V bang
3 3 3 3
ma’y3 B.v="2 c.v - e D.v="2
3 3 2 6
Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi | va H lan luot 14 trung diém cua cac
canh AB va CD. Khi quay hinh vudng d6 xung quanh truc IH ta dwgc mét hinh tru tron
xoay.Khi d6 thé tich khdi try twong ting bang
3 3 3 3
A2 B. 2% c. 4ma p, 72
4 12 3 4

AV =
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Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Céau 50.

Cau 51.

Céau 52.

Cau 53.

Mot hinh tru c6 hai day 1a hai duong tron ndi tiép hai mit ciia mot hinh lap phuong c6 canh
bang 1. Thé tich cta khdi try d6 bang

AL B. X, c.z. D. x.
4 3 2

Thé tich khéi lang tru tt giac déu noi tiép trong hinh tru ¢ chiéu cao h va béan kinh duong tron
day R bing
R’h

>

A. 2R?h. B. R%h. C. J2R?h. D.

Van dé 3. MAT CAU. KHOI CAU

Cho mdt mat cau co dién tich 1a S, thé tich khdi cau d6 12 V . Tinh ban kinh R ciia mit cau.

A.R:ﬂ. B.R:i. C.R:ﬂ. D.R:i.
S V S 3S

Cho mit cau S(O;R) vadiém A c6 dinh véi OA=d . Qua A, ké dudng thang A tiép xuc véi
mit cau S (O;R) tai M . Cong thirc ndo sau day duoc dung dé tinh d dai doan thang AM ?
A. \2R? —d? . B. vd?-RZ?. C. VR*-2d?. D. Vd?+R?.

Mot hinh hop chit nhét c6 ba kich thuée 1a @, b, c. Goi (S) 1a mit cau di qua 8 dinh cta hinh
hop chit nhat d6. Tinh dién tich cta hinh cau (S) theo a, b, c.

A. ﬂ(a2+b2+cz). B. 27T(8.2+b2+C2). C. 4ﬂ(a2+b2+cz). D. %(a2+b2+c2).

Mot hinh hop chit nhét c6 ba kich thuée 1a @, b, c. Goi (S) 1a mit cau di qua 8 dinh cta hinh
hop chit nhat d6. TAm ciia mat cau (S) I

A. mot dinh bét ki ctia hinh hop chir nhat.

B. tdm cua mot mat bén cuia hinh hdp chit nhat.

C. trung diém ctia mot canh cia hinh hop chir nhat.

D. tdm cua hinh hdp chir nhat.

Cho mit cau S(O;R) va duong thing A . Biét khodng cach tir O téi A bang d . DPudng thing
A tiép xuc véi S(O;R) khi théa man diéu kién nao trong céc diéu kién sau ?

A.d=R. B.d>R. C.d<R. D.d=R.

Cho dudng tron (C) va di€ém A ndm ngoai mit phang chira (C). C6 tit c4 bao nhiéu mat cau
chira dudng tron (C) va diqua A?

A 2. B.O. C. 1. D. V0 sb.

Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop tdm nhitng mit ciu diqua A va B 1a

A. mit phang trung truc cua doan thang AB.  B. duong thang trung truc cia AB.

C. mat phang song song véi duong thaing AB. D. trung diém caa doan thang AB.

Cho mit cau S(O;R) va mat phing (a ). Biét khoang céch tir O t6i (a) bang d . Néu d <R thi
giao tuyén cuia mit phang (o) véi mat cau S(O;R) 1a dudng tron ¢6 ban kinh bang bao nhiéu?

A. VRd . B. VR? +d?. C. VR*-d?. D. vR* -2d?.

Tir diém M nam ngodi mit cau S (O;R) c6 thé ké duogc bao nhiéu tiép tuyén v4i mat cau ?
A. V0 so. B. 0. C. 1. D. 2.
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Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Céau 61.

Cau 62.

Céau 63.

Mot duong thang d thay doi qua A va tiép xtc véi mét cdu S(O;R) tai M. Goi H Ia hinh
chiéu cia M 1én dudng thang OA. M thudc mit phang ndo trong nhitng mit phang sau day?
A. Mit phang qua H va vubng goc véi OA.  B. Mit phang trung truc ctia OA.

C. Mit phang qua O va vudng goc véi AM . D. Mat phing qua A va vudng goc vi OM .
Mot dudng thang thay doi d qua A va tiép xic véi mét cdu S(O;R) tai M. Goi H Ia hinh
chiéu cia M 1én duong thang OA. Biét OA = 2R . D¢ dai doan thing MH tinh theo R Ia

R 5 R\/3 2R3 3R/3
o .

A —. cC. ——. D. ——
2 3 4

Thé tich ctia mot khdi cau 1a 113%cm3 thi ban kinh no 1a bao nhiéu ? (lay 7 ~ %)
A. 6cm. B. 2cm. C.4cm. D. 3cm.

Khinh khi cau cia nha Méng-gon—fie (Montgolfier) (nguoi Phap) phat minh ra khinh khi cau
diing khi néng. Coi khinh khi cau nay 1a mot mit cau co6 duong kinh 11m  thi dién tich ctia mat

khinh khi cau 13 bao nhiéu? (liy 7 ~ % va lam tron két qua dén chir s6 thap phan thi hai).
A. 379,94 (m?). B. 697,19 (m?). C. 190,14cm. D. 95,07 (m?).

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 d6 dai mdi canh 1a 10cm. Goi O la tam mat cau di
qua 8 dinh cua hinh lap phuong. Khi d6, dién tich S cua mit cdu va thé tich V cua hinh cau la

A. S =1507 (cm?);V =125/3(cm®). B. S =100/37 (cm?);V =500(cm®).
C. S =300z (cm?);V =500+/3 (cm®). D. S =250z (cm?);V =500+/6 (cm®).

Cho duong tron (C) ngoai tiép mot tam giac déu ABC c6 canh bang a, chiéu cao AH . Quay
duong tron (C) xung quanh truc AH , ta duoc mot mit cau. Thé tich ciia khdi cau twong Gng 1A

3 3 3 3
A TEV3 B, 47& c. 4ma V3 D, 478

54 9 27 3

Cho tam giac ABC vubng tai A c6 BC =2a va B =30°. Quay tam giac vudng nay quanh
truc AB, ta dugc mot hinh nén dinh B. Goi S, la di¢n tich toan phan ciia hinh nén d6 va S, 1a

. 3 U A
dién tich mat cau c6 duong kinh AB . Khi do, ti so0 -+ la
2

AS_1, B 2x_1 c.x_2 p. 2.3
S, S, 2 , 3 , 2
Tinh ban kinh ctua mit ciu ngoai tiép hinh ttr dién déu canh a .
A B3 5. 26 c. %6 p. &2,
2 2 4 4

Tinh ban kinh ciia midt cdu ngoai tiép hinh chép tam giac déu S.ABC, biét cac canh day co do
dai bang a, canh bén SA = a3,

A 2203 g, 33 c & p, 36

V2 242 8 8
Tinh ban kinh ciia mit cdu ngoai tiép hinh chép ti gidc déu co canh day bang a , canh bén bang 2a.
A 2814 5 287 o 27 5 2av2

7 J2 S 32 7
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Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh bang 1, mit bén SAB la tam giac
déu va nam trong mat phang vudng goc v4i mat phang day. Tinh thé tich V cua khéi cau ngoai
tiép hinh chop d4 cho.

AV =T B.V=5‘/E”. C.V:4\/§ﬂ. D.V:S\/Eﬂ.
3 18 27 54

M6t hinh lang tru tam giac déu c6 canh day bang a, canh bén bing 2a. Tinh ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh ling tru do.

a/39 a12 2a+/3 4a
.

C. . D. —=.

3 NE

Mot hinh 1ap phuong ¢6 dién tich mit chéo bing a’+/2. Goi V 1a thé tich khdi cAu va S 1a
dién tich mat cau ngoai tiép hinh lap phuong néi trén. Khi d6 tich SV béng

A. . B.
6

2.5 2.5 2,5 2.5
A sy 3BFE g, Ve c. sy =rFa o sy . 3Wbr'a®
2 2 2
Ti s thé tich ctia khdi 1ap phuong va khéi cau ngoai tiép khédi lap phuong d6 bang
G g 23, c. V3 p. 23,
3 Vg 3 3

Cho tr dién S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B voi AB=3a, BC =4a,
SA_L(ABC), canh bén SC tao véi day goc 60°. Khi dé thé tich khoi cau ngoai tiép S.ABC 1a

3 3 3 3

Av="2 B.v = 207&" c.v =22 D. v = 2007
3 3 3 3

Cho tr dién S.ABC c6 SA, SB, SC wvubng goc vé6i nhau tirng d6i mot, SA=3, SB=4,

SC =5. Dién tich mit cdu ngoai tiép S.ABC bang

A. 251 . B. 50r. C. 75r. D. 1007 .

Van dé 4. TRAC NGHIEM TONG HQP

Thé tich V cta khdi tru c6 ban kinh ddy R va do dai dudng sinh | duoc tinh theo cong thirc

nao dudi day?
1 2 4 2 4 3 2
A.V ==R. B.V =—zRl. C.V==xzR’l. D.V =zR.
3 3 3
Cho hinh ndn co di¢n tich xung quanh la S, va ban kinh day 1a r. Cong thic nao dudi day
dung dé tinh duong sinh | cua hinh nén da cho.

S, 2S, S,
Al=—2 B.I=—X, C.l1=2mS,r. D. =4,

2nr nr nr
Tinh thé tich V cua khdi non c6 dién tich hinh tron ddy 1a S va chiéu cao 1a h.

4 1 1

Bén kinh day cua khéi tru tron xoay c6 thé tich biang V va chiéu cao bang h 1a

Ar= > B r= | Cor= L. D.r= |2
h 27h h zh

Cho khéi nén c6 dudng cao h va ban kinh day r . Cong thirc tinh thé tich ctia khdi non.

A. 2zryh?+r? . B. %ﬂ'rzh. C. rrvh? +r?. D. nr*h.
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Céau 75.

Cau 76.

Cau 77.

Cau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 85.

Cau 86.

Cau 87.

Goi R, S, V lan luot Ia béan kinh, dién tich va thé tich caia khéi cau. Cong thirc ndo sau day sai?

AV :%nm B. S =7R% C. 3V =S.R. D. S =47R%.

Thé tich ciia khdi ndn cé chiéu cao bang h va ban kinh day bang R 1a
1 1 1

A.V =7R%h. B.V ==7zRh. C.V ==2zRh. D.V ==xzR%h.
3 3 3

Cong thuc tinh thé tich V ciia khdi cau ¢d béan kinh bang R 1a

A.V =4rxR?. B.V:%ERZ. C.V:%ﬂR3. D.V =zR®.

Dién tich xung quanh cta hinh tru tron xoay c6 d6 dai duong sinh | va ban kinh day r duoc
tinh bang cong thirc nao dudi day?
A. S, =nurl. B. S, =xr’l. C. S, =2xrl. D. S,, =4xrl.

Dién tich xung quanh cta mit tru c6 ban kinh day R, chiéu cao h la
A. S, =7Rh. B. S,, =37Rh. C. S, =4xRh. D. S, =27zRh.

Cho khdi ciu co6 ban kinh R . Thé tich cua khdi ciu d6 la

A.V =4rR? B.V :%ﬂR3. C.V Z%ERB. D.V :%ﬂ'RZ.

Cho hinh nén dinh S c¢6 day 1a duong tron tam O, béan kinh R. Biét SO=h. D¢ dai duong
sinh cua hinh nn bang

A. Vh?*=R?%. B. vh*+R? . C. 24h*=R? . D. 2vh* +R?.
Dién tich ciia mat cau c6 ban kinh R bang
A. 27R?. B. 7R%. C. 4zR%. D. 2zR.

Thé tich caa mot khéi cau co6 ban kinh R 14

A.V:%ﬂR3. B.V:%ERZ. C.V:%ﬂR3. D.V =4rR®.

Goi I, h, r lan luot 1a 46 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mat day caa hinh nén. Dién
tich xung quanh S, cta hinh non la

A. S, =nrrh. B. S, =2xrl. C. Sy=mxrl. D.S :%ﬂrzh.

xq

Néu ting ban kinh day ctia mot hinh nén 1én 4 lan va giam chiéu cao ctia hinh nén d6 di 8 lan,
thi thé tich kh6i nén ting hay giam bao nhiéu lan?

A. ting 2 lan. B. ting 16 lan.

C. giam 16 lan. D. giam 2 lan.

Trong cé4c hinh da dién sau, hinh nao khéng ni tiép duoc trong mot mat cau?

A. Hinh t dién. B. Hinh hop chir nhat.

C. Hinh chdp ngii giac déu. D. Hinh chép c¢é day 1a hinh thang vudng.

Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau?

A. Hinh c6 day 1a hinh binh hanh thi c6 mit cau ngoai tiép.
B. Hinh c6 day 1a hinh t&r giac thi ¢ mat cau ngoai tiép.

C. Hinh c6 day 1a hinh thang thi ¢ mat cau ngoai tiép.

D. Hinh c6 day 1a hinh thang can thi c6 mat cau ngoai tiép.



GV. TRAN QUOC NGHIA (Suru tdm & bién tap) 63

Cau 88.

Céu 89.

Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Cau 93.

Cau 94.

Cau 95.

Cau 96.

Cau 97.

Cau 98.

Cau 99.

Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Bat ki mot hinh hop nao ciing c6 mot mat cau ngoai tiép.

B. Bat ki mot hinh tr dién ndo ciing c6 mot mat cau ngoai tiép.

C. Bat ki mgt hinh chop déu nao ciing c6 mot mat cau ngoai tiép.

D. Bat ki mot hinh hop chir nhat nao ciing c6 mot mat cau ngoai tiép.

Néu diém M trong khdng gian ludn nhin doan thang AB ¢4 dinh dudi mot goc vudng thi M thudc
A. Mot mat cau c6 dinh. B. Mot khéi cau cé dinh.
C. Mot dudng tron cb dinh. D. Mbt hinh tron cb dinh.

Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:

A. Cat hinh nén tron xoay biang mot mat phang di qua truc thu duoc thiét dién 1a tam giac can.
B. Cit hinh tru tron xoay bang mot mat phang vudng goc véi truc thu dugc thiét dién Ia hinh tron.
C. Hinh ciu c6 vd sb mat phang doi xing.

D. Mat cau la mat tron xoay sinh bai mot dudng tron khi quay quanh mot duong kinh cua né.

Cho khdi non ¢6 ban kinh day r = 2, chiéu cao h = J3. Chon ménh dé ding trong cic ménh dé sau:
A. Hinh c6 day 1a hinh binh hanh thi c6 mat cau ngoai tiép.

B. Hinh chdp c6 day 1a hinh thang can thi c6 mat cau ngoai tiép.

C. Hinh chép c6 day 1a hinh thang vudng thi c6 mat cau ngoai tiép.

D. Hinh chép c6 day 1a tt giac thi c6 mat cau ngoai tiép.

Ménh dé nao sau day 1a sai?

A. Ton tai mot mat tru tron xoay chia tat ca cac canh bén cia mét hinh lap phuong.

B. Ton tai mot mit try tron xoay chira tat ca cac canh bén cua mot hinh hop.

C. Ton tai mot mat non tron xoay chira tat ca cac canh bén caa mét hinh chop ti giac déu.
D. Ton tai mot mit cau chira tt ca cac dinh caa mot hinh ti dién déu.

Khi quay mot hinh chit nhat va cac diém trong caia né quanh truc 13 mot duong trung binh cua
hinh chir nhat do, ta nhan duoc hinh gi.

A. Khbi chop. B. Khéi non. C. Khdi cau. D. Khdi tru.
Cho duong thang | cat va khéng vuéng goc vai A quay quanh A thi ta duoc

A. Hinh n6n tron xoay. B. Mat ndn trOn xoay.

C. Khéi non tron xoay. D. Mit tru trdn xoay.

Trong cAc ménh dé sau, ménh dé ndo dung?

A. Hinh chép c6 day 1a hinh thang vudng thi luén c6 mat cau ngoai tiép.
B. Hinh chdp c6 day 1a hinh thoi thi lubn c6 mat cau ngoai tiép.

C. Hinh chép c6 day 1a hinh t& giac thi lubn c6 mat cau ngoai tiép.

D. Hinh chép c6 day 1a hinh tam giac thi luén c6 mat cau ngoai tiép.

Cho tam gidc ABC vudng tai A. Khi quay tam giac d6 quanh canh géc vudng AB , dudng gap
khiic BCA tao thanh hinh tron xoay nao trong bon hinh sau day.
A. Hinh nén. B. Hinh try. C. Hinh cau. D. Mat nén.

Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop tdm nhitng mit cau di qua hai diém A va B 1a

A. Mit phang song song véi duong thang AB. B. Trung diém ctia duong thing AB.

C. Puong thang trung truc ctia doan thing AB . D. Mit phing trung truc cta doan thang AB .
Tap hop tdm cac mat cau ludn di qua hai diém cb dinh A va B cho trudc 1a

A. mot duong thang.  B. mot mat phang. C. mot diém. D. mot doan thang.
M3t phang chira truc ctia mot hinh ndn cat hinh nén theo thiét dién 1a

A. mét hinh chix nhat.  B. mot tam giac can.C. mot duong elip. D. mét duong tron.
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Céau 100.

Céau 101.

Céau 102.

Céau 103.

Céau 104.

Céau 105.

Céau 106.

Céau 107.

Céau 108.

Céau 109.

Céau 110.

Cau 111.

Céau 112.

Céau 113.

Cho hinh tru c6 ban kinh day bang 3 cm, d6 dai dudng cao bang 4 cm. Tinh dién tich xung
quanh caa hinh try nay?
A. 24n(cm2). B. 22n(cm2). C. 26n(cm2). D. ZOn(cmz).

Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 ban kinh day va chiéu cao déu bang 2.
AV =4r. B.V =12r. C.V =167. D.V=8r.

Cho khéi nén c6 ban kinh ddy r=+/3 va chiéu cao h=4. Tinh thé tich V cuia khdi nén da
cho.
A.V =167+/3. B.V =12r. C.V=4. D.V=4r.

Tinh duong kinh mit ciu ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a3

A. 6a. B. %a. C. a3, D. 3a.

Khéi try tron xoay c6 duong kinh day 1 2a, chiéu cao 1a h=2a c6 thé tich la
A.V =ra’. B.V =2ra’h. C.V =2za. D.V =27a’.

Mot hinh tru c6 ban kinh day bang r va cd thiét dién qua truc 12 mot hinh vudng. Khi do dién
tich toan phan cua hinh tru dé 1a

A. 6rzr2. B. 27r?, C. 8xr?. D. 4rxr?,
Cong thic tinh dién tich mat cau ban kinh R 1a
A. S =nR% B. S :%nRs. C.S :%nRz. D. S =4nR%.

Cho hinh cau duong kinh 2a+/3. Mat phing (P) cit hinh cu theo thiét dién Ia hinh tron c6
ban kinh bing a+/2.. Tinh khoang cach tir tim hinh cau dén mat phing (P).

A a. B.%. C. aJ10. D. a*él_o.

Cho hinh nén c6 ban kinh day 1a r =+/2 va do dai duong sinhl = 4. Tinh dién tich xung quanh
S cua hinh nén dé cho.

A. S=167. B. S=82x. C. S =16v2r. D. S =4J21.

MGt hinh nén c6 duong cao h=4cm, ban kinh day r =5cm. Tinh dién tich xung quanh cua
hinh nén do.

A. 57+/41. B. 157 . C. 441, D. 207 .

Thé tich ciia khdi non c6 chiéu cao bang 4 va duong sinh bang 5 bang

A. 167 . B. 48rx. C.12r. D. 36r.

Khéi tru tron xoay c6 dudng cao va ban kinh ddy cung bang 1 thi thé tich bang

A. %ﬂ' B. z°. C. 2r. D. .

Cho hinh nén ¢6 duong sinh | =5, ban kinh ddy r = 3. Dién tich toan phan caa hinh nén d6 1a
A. S, =15r. B. S, =20r. C. S, =22x. D. S, =24x.

Tinh dién tich xung quanh ciia mot hinh tru c6 chiéu cao 20 m, chu vi ddy bang 5m.
A.50m?. B. 5077 m*. C. 1007z m?. D. 100 m?.
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Cau 114.

Céau 115.

Céau 116.

Cau 117.

Céau 118.

Céau 119.

Céau 120.

Céau 121.

Céau 122.

Cau 123.

Cho khdi nén ¢ chiéu cao bang 24 cm, do dai duong sinh bang 26 cm. Tinh thé tich V ciia
khoi nén tuong ung.

A.V =800z cm?. B.V =16007 cm®. C.V :1620” cm®. D.V= 802” cme.
o A , 1en , N 87Ta2 , , o A M
Cho mat cau c6 dién tich bang . Ban kinh mat cau bang
N g &3, c a6 p, &2
3 3 2 3

Cho mit cau c6 di¢n tich bang 72z (cm?). Ban kinh R cia khdi ciu bing
A. R=6(cm). B.R:\/E(cm). C. R=3(cm). D.R:3x/§(cm).

Cho hinh ndn tron xoay cé béan kinh dudng tron day r, chiéu cao h va dudng sinh |.
Két luan nio sau day sai?

A.V:%ﬂrzh. B. Stp:m‘|+7rr2. C. h>=r?+I2. D. qu:ﬂ'”.

Cho khéi non ¢6 béan kinh day r =+/3 va chidu cao h=4. Tinh thé tich V cua khdinén da cho.

1677\/5

AV = - B.V =4r. C.V =167+/3. D.V =12r7.

Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. Tam gidc SAB c6 dién tich bang
2a?. Thé tich cua khéi non co dinh S va duong tron day ndi tiép tir giac ABCD.

a7 a7 a7 ra3\15

A. . B. . C. . D.
8 7 4 24

Cho hinh lap phuong c¢6 canh bang 40 cm va mét hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron noi tiép
hai mat ddi dién caa hinh lap phuong. Goi S,, S, lan luot Ia dién tich toan phan cuaa hinh lap
phuong va dién tich toan phan cua hinh try. Tinh § =S, +5, (cm?).

A. S=4(2400+7). B.S=2400(4+7). C.S=2400(4+37). D.S=4(2400+3x).

Cho tam giac SAB vubng tai A, ABS = 60°, duong phéan giac trong cua ABS cit SA tai diém
I . V& nira duong tron tdm | ban kinh 1A ( nhu hinh v&). Cho ASAB va nua duong tron trén
cung quay quanh SA tao nén céac khdi cau va khéi non cé thé tich tuong tng V,, V,. Khang
dinh nao dudi day dung?

A. 4V, =9V, B. 9V, =4V, C.V, =3V, D. 2V, =3V,

Cho ling tru tam gidc déu c6 canh day bang a canh bén bang b. Tinh thé tich cta khdi cau di
qua céc dinh cua lang tru.

1 9 2\3 73 2 2\3
T 2 1233 T 2 2\3

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1 hinh vudng ABCD canh bing 2v/3(cm) voi AB Ia
duong kinh cta duong tron ddy tim O. Goi M 14 diém thudc cung AB cla duong tron day
sao cho ABM = 60°. Thé tich cta khéi tir dién ACDM I3

A.V:3(cm3). B.V:4(cm3). C.V:G(cm3). D.Vz?(cm3).
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Céau 124.

Céau 125.

Cau 126.

Cau 127.

Cau 128.

Céau 129.

Céau 130.

Céau 131.

Cau 132.

Céau 133.

Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao h=20(cm), ban kinh day r =25(cm). Mot thiét dién di
qua dinh ctia hinh ndn c6 khoang céch tir tim ddy dén mit phing chira thiét dién 1a 12(cm).
Tinh dién tich cua thiét dién do.

A. $ =500(cm?). B. $=400(cm’).  C.$=300(cm’). D. S =406(cm’).

Cho hinh thang ABCD vudng tai A va B véi AB=BC :A—ZD: a . Quay hinh thang va mién

trong cta né quanh dudng thang chira canh BC. Tinh thé tich V cua khdi tron xoay duoc tao
thanh

3 3 3
Ay oA B.v =274 C.V =ra’. D, f7&
3 3
Khéi cau c6 ban kinh R =6 c6 thé tich bang bao nhiéu?
A. T2r. B. 48r. C. 288r. D. 144r.

N 7 s =X A \ .y A \ 7 A I3 3 A r
Hinh nén cé thi¢t dién qua truc la tam giac déu va co thé tich V Zgﬂ'as. Dién tich xung

quanh S cua hinh nén d¢ la

A. S ziﬂaz. B. S =47a’ C. S=2ra’. L <x<2018
2 18
Cho mat khéi non c6 chiéu cao bang 4 cm, do dai duong sinh 5 cm. Tinh thé tich khéi ndn
nay.
A. 157 cm®. B. 127 cm”®. C. 36z cm®. D. 457 cm®.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh bang 3a. Quay dudng tron ngoai tiép tam giac
A'BD quanh mot duong kinh cia dudng tron ta cd mot mat cau, tinh dién tich mat cau do.
A. 27ra*. B. 24ra’. C. 25za’. D. 21ra’.
Mot hinh nén c6 dudng sinh bang a va goc & dinh bang 90°. Cat hinh non bang mot map
phang () sao cho gdc giita () va mat day hinh non bang 60°. Khi doé dién tich thiét dién I
A. ﬁaz : B. =a’. C. ﬁaz. D. gaz.

3 2 2 3
Cho mot khdi tru co do dai duong sinh bang 10 cm . Biét thé tich khéi tru bang 90z cm®. Tinh
dién tich xung quanh caa khdi tru.
A. 817 cm?. B. 607 cm?. C. 78z cm?. D. 367 cm”.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Mot hinh nén c6 dinh 1a tdm hinh
vudbng A'B'C'D’ va co dudng tron day ngoai tiép hinh vuébng ABCD. Goi S la dién tich xung
quanh cua hinh nén d6. Tinh S .

NE 2 NE NG

A S=r—a?, B.S=r—a?. C.S=r—a’. D.S=r—a’.
3 2 2 2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, SA vuéng gdc véi day, SA=a, AD =5a,
AB =2a. Diém E thudc canh BC sao cho CE =a. Tinh theo a ban kinh mat cau ngoai tiép
tar dién SAED .

J26a J26a J26a 2./26a

B. . C. . D. .
4 3 2 3

A
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Céau 134.

Céau 135.

Céau 136.

Céau 137.

Céau 138.

Céau 139.

Céau 140.

Cau 141.

Céau 142.

Céau 143.

Cho mét cau (S,) c6 ban kinh R;, mat cau (S,) c6 ban kinh R, =2R.. Tinh ti s dién tich cua
mit cau (S,) va (S,).

A 2. B. 4. C. D. 3.

N |-

Cho tir dién déu SABC canh a. Dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S va dudng tron day
1a duong trdn ngoai tiép tam giac ABC la

B

A. ?ﬂ'a B. ra?. C. \/§7Ta2. D. 2\/§7Ta2.

Cho hinh chdp S.ABC c6 tam gidc ABC vudng tai B, SA vudng goc v4i mit phing (ABC).
SA=5, AB=3, BC =4. Tinh ban kinh R ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

52 52 53 53

A. R:—Z. B. R C. R=——. D. R=——.
2 3 3 2

Mot hinh tru ¢6 ban kinh day la 2(cm). Mot mit phang di qua truc cta hinh try, cat hinh try
theo thiét dién 12 mat hinh vudng. Tinh thé tich khéi tru do.
A. 4n(cm3). B. 8n(cm3). C. 167r(cm3). D. 327r(cm3).

Tinh thé tich V caa khdi nén cé day Ia hinh tron ban kinh bang 2, dién tich xung quanh cua
nén la 12r .

16\/571 16\/571 4\/§7T

AV = . B.V = . C.V =16+27 . D.V = .
3 9 J2r 3

Cit mot khdi tru cho trude thanh hai phan thi duoc hai khéi tru méi ¢ tong dién tich toan phan
nhiéu hon dién tich toan phan caa khéi tru ban dau 327 dm?. Biét chiéu cao cua khdi tru ban
dau la 7 dm, tinh tong dién tich toan phan S cua hai khdi try moi.

A.$=1207(dm?*).  B.S=144r(dm’). C.S=2887(dm’). D.S=2567(dm’).

Cho hinh tru (T) dugc sinh ra khi quay hinh chix nhat ABCD quanh canh AB. Biét
AC =2+/3a va goc ACB = 45°. Dién tich toan phan S, cuahinhtry (T) la

A. 127a’. B. 8za’. C. 24ra?. D. 16za’.

Thé tich ciia khdi non cé do dai duong sinh bang 2a va dién tich xung quanh bang 2za’ la
3 3 3

A. a3 B. na3\/§. C. ”aG*/g. D. ”az*/g.

Cit mot hinh try boi mot mdt phang qua truc cua nd, ta duoc thiét dién 13 mét hinh vudng c6
canh bang 3a . Tinh dién tich toan phan cta hinh tru d4 cho.

2 2 2
9ra C 13ra D 27ra .

A. 9a°r . B. ) )
2 6 2

Cho tam giac ABC vubng tai A, AB=6cm, AC =8cm. Goi V, la thé tich khdi nén tao thanh
khi quay tam gidc ABC quanh canh AB va V, la thé tich kh6i non tao thanh khi quay tam giac

ABC quanh canh AC . Khi do, ty s6 \% bang

2

A. E B.

9

w| b
@)
Nlw
O
|
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Cau 144,

Cau 145.

Céau 146.

Cau 147.

Céau 148.

Céau 149.

Céau 150.

Céau 151.

Céau 152.

Céau 153.

Cho mit cau S(O;R) va diém A c6 dinh ndm ngoai mat cau véi OA=d. Qua A ké dudng
thang A tiép xtic v6i mit cau S(O;R) tai M . Cong thire ndo sau day dugc dung dé tinh do dai
doan thang AM ?

A J2R?—d?. B. VR?-2d2 . C. JR?+d?. D. Jd2-R?.

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1va AD=2. Goi M, N lan luot 1a
trung diém cia AD va BC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN , ta dwgc mot hinh
try. Tinh dién tich toan phan S, cua hinh try do.

A
A. Stp:?' B. Stp:4ﬂ:' C Stp:6ﬂ' D. Stp:‘?’ﬂ'
Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau:
A. Mot hinh chép bat Ki ludn c6 duy nhat mot mat cau ngoai tiép.
B. Cho 2 canh ctia mot tam giac vudng quay quanh canh con lai thi ta dugc mét hinh ndn tron xoay.
C. Cho duodng thang | cit A va quay quanh A thi ta duoc mdt mat nén tron xoay.

D. Cho dudng thang | song song véi A va quay quanh A thi ta dwoc mot mat tru tron xoay.

Cho lang try tam gidc ABC.A'B'C’ c6 thé tich 1a V . Tinh thé tich khéi chp ABCC'B’ theo V .
A. gV. B. gV. C. lV. D. 1V.

3 5 2 3
Cho hinh tru c6 thiét dién di qua truc 1a mot hinh vudng c6 canh 4a. Dién tich xung quanh cua
hinh tru la

A. S =8ra’. B. S =24ra’. C. S=167a’. D. S =4ra’.

Cho hinh nén c6 duong sinh bang dudng kinh day va bang 2. Ban kinh cia mat cau ngoai tiép
hinh nén do 1a

3V3 _23

A R=22 B. R C.R=22. D. R=23.
2 3 3
Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 3za? va ban kinh day bang a. Do dai duong sinh
cta hinh nén da cho bang
3a

A. 22a. B. 3a. C. 2a. D. -

Cho tam giac ABC c6 ABC = 45°, ACB =30°, AB:%. Quay tam giac ABC xung quanh

canh BC ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich V bang
ﬂ\/g(l+\/§) 77,'(1+\/§) 77,'(1+\/§) 77,'(1+\/§)
AV=————+>  BV=—1—2", CV=—-—-—-. DV=—1—.
2 24 8 3
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vudng taiA, B. Biét SA L (ABCD),

AB=BC=a, AD=2a, SA=a+2. Goi E la trung diém cia AD. Tinh ban kinh mit ciu di

qua céac diém S, A, B, C, E.

av30 g &6 c a3
3 . .

A .
6 2

Xét hinh tru T ¢ thiét dién qua truc caa hinh try 1a hinh vuéng c6 canh bang a. Tinh dién tich
toan phan S cua hinh tru.

D. a.

2 2
A S=4ra’. B.S:”;‘ . C.sz3”2a D.S=ra’.
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Céau 154.

Cau 155.

Cau 156.

Céau 157.

Céau 158.

Céau 159.

Céau 160.

Céau 161.

Cau 162.

Céau 163.

Céau 164.

Cau 165.

Cho khdi non tron xoay c¢6 duong cao h=15cm va dwuong sinh | =25cm . Thé tich V cua
khdi non 1a

A.V =45007(cm®).  B.V =20007z(cm’). C.V =1500z(cm®). D.V =6000x(cm®).
Cit khoi tru boi mot mit phang qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh chir nhit ABCD ¢6 AB va
CD thudc hai day cua hinh tru, AB =4a, AC =5a. Tinh thé tich khoi tru.

A.V =167a°. B.V =127a’. C.V =4ra’. D.V =8za’.

Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh hop chit nhat co cac kich thuée a, 2a, 3a.
M¢nh dé nao dudi day ding?

A. a=23R. B.a:@. C. a=2R. D.a:@.

. Tam gi4c ABC vudng can dinh A c6 canh huyén 1a 2. Quay tam giac ABC quanh truc BC
thi duoc khoi tron xoay co thé tich la

A. &ﬂ' B. ﬂﬂ,’ C. gﬂ,’ D. 171
3 3 3
Cho khéi tru (T) c6 chiéu cao bang 2 va thé tich bang 8z . Tinh dién tich xung quanh cua
hinh try (T).
A. S, =32r. B.S,=8r. C. S, =16x. D. S,,=4r.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng, BD =2a. Tam giac SAC vubng cantai S va
nam trong mat phang vudng goc voi day. Thé tich cua khdi ciu ngoai tiép hinh chdp do 1a

Ara’

3

Cho tam gidc ABC c¢6 AB =3, AC =4, BC =5. Tinh thé tich vat thé tron xoay khi quay tam
giac ABC quanh canh AC.
A.V =12r. B.V =36r. C.V =16r. D.V =48rx.
Cho hinh tru c6 ban kinh duong tron day bang 4, dién tich xung quanh biang 487 . Thé tich cua
hinh tru d6 bang
A. 24r . B. 967 . C. 32r. D. 72r.
Mot hinh tru c6 ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a. Thé tich cua
khoi tru d& cho bang
A ra’. B. 57a°. C. 4za°. D. 3ra’.
Cho hinh n6n dinh S, day la hinh tron tdm O, ban kinh, R =3cm, goc ¢ dinh hinh non 1a
@ =120°. Cat hinh nén boéi mit phang qua dinh S tao thanh tam giac déu SAB, trong d6 A,
B thudc duong tron day. Dién tich tam giac SAB bang
A. 33 cm?. B. 64/3 cm?. C. 6cm?. D. 3cm?.

A. B. 47a°\/3. C. ra’. D. 4ra®.

Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’' c6 day la tam giac vudng can tai A, AB=AC =a,
AA' =+/2a. Thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh t& dién AB'A'C Ia

3 3
4ma’ c. & D. 4ra’.

3 3

Cho hinh chdp tam giac déu S.ABC . Hinh nén ¢ dinh S va c6 dudng tron day 1a dudng tron
noi tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén néi tiép hinh chép S.ABC, hinh nén c6 dinh S va c6
duong tron day 1a duong trdn ngoai tiép tam giac ABC goi 13 hinh nén ngoai tiép hinh chép
S.ABC . Ti sd thé tich ciia hinh nén noi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chdp d4 cho la

1 1 2 1

A —. B. —. C. —. D. —-.
2 4 3 3

A. ra’. B.
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Cau 166.

Céau 167.

Céau 168.

Céau 169.

Céau 170.

Cau 171.

Cau 172.

Céau 173.

Cau 174.

Céau 175.

Cho hinh chdp S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh bang a. Canh bén SA vudng goc v6i mit
day va SA=a+/2 . Tinh thé tich khdi ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD theo a.

3
p BraN2. B. 47a°. c. 2. D. 8za’.

3 3
Cho hinh ling tru luc gidc déu c6 canh ddy bing a/2, canh bén bing 2a~/2 . Tinh dién tich
mat cau ngoai tiép hinh lang tru d& cho.
A. 167a’. B. 8za’. C. 4ra?. D. 2za’.
Mot cai ndi ndu nude nguoi ta 1am dang hinh try, chiéu cao cua ndi 1a 60 cm, dién tich day
9007 cm?. Hoi nguoi ta can miéng kim loai hinh chit nhat c6 kich thudc 1a bao nhiéu dé 1am
than ndi d6? (bé qua kich thudce cac mép gap).
A. Chiéu dai 60z cm, chiéu rong 60 cm. B. Chiéu dai 900 cm, chiéu rong 60 cm.
C. Chiéu dai 180cm, chiéu rong 60 cm. D. Chiéu dai 30z cm, chiéu rong 60 cm.

Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 9 canh bang nhau va bang 2a. Tinh dién tich
S caa mit cau ngoai tiép hinh lang tru d4 cho.
2 2 2
A s-287 L c. 5= D.s=17%
9 9 3 3

Cho mot dong ho cat nhu hinh bén dudi (g6m 2 hinh nén chung dinh khép
lai), trong do duong sinh bat ky cua hinh non hop véi ddy mot goc 60°. Biét
rang chiéu cao cua déng hoé 1a 30cm va tong thé tich cua ddng ho la

10007z cm®. Hoi néu cho day luong cat vao phan trén thi khi chay hét xudng
dudi, ti 1¢ thé tich lwong cét chiém chd va thé tich phan bén dudi 1a bao nhiéu?

AL B. L. c. -+ D. L.
8 27 33 64
Tinh thé tich khdi nén c¢6 ban kinh day 3 cm va do dai duong sinh 5 cm.
A. 127 (cm3). B. 157 (cm3). C. 367 (cm3). D. 457 (cm3).

Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang r va khoang cach giita hai ddy bang r~/3 . Mot hinh nén cé
dinh 1a tam mat day nay va day trung véi mat day kia cua hinh tru. Tinh ti s dién tich xung
quanh cua hinh tru va hinh non.

A /3. B. L. cl D. 3.

J3 3
Mot khdi tru co hai day 1a hai hinh tron ngoai tiép hai mat cuia mot hinh lap phuong canh a.
Tinh theo a thé tich V cua khéi tru doé.
3 3
Av="2 B.v="2. C.V =ra’. D. V = 27a°.
2 4
Mot hinh tru c¢6 ban kinh day bang 5 va khoang céch giira hai day bang 7. Cat khdi tru boi
mot mat phang song song veéi truc va cach truc mot khoang bang 3. Tinh dién tich S cua thiét
dién dugc tao thanh.
A.S=56. B. S =28. C. S=7+/34. D. S=1434.

Cho mit cau (S) tim O va céc diém A, B, C nam trén mat cau (S) sao cho AB=3,
AC =4, BC =5 va khoang cach tr O dén mit phang (ABC) bang 1. Thé tich cua khéi cau

(S) bang
A. Nﬁ”. B. ABD. C. 20*/5”. D. @.

2 3 6
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Céau 176.

Cau 177.

Céau 178.

Cau 179.

Céau 180.

Céau 181.

Cau 182.

Céau 183.

Céau 184.

Cau 185.

Tinh thé tich khoi tru biét ban kinh day r=4 (cm)va chiéu cao h=2 (cm).

A. ?’ZTﬂ (cmS)_ B. 327 (cmS)_ C. 8x (cmS)_ D. 167 (cmS).

Cho hinh nén ¢é chidu cao a+/3 va ban kinh ddy a. Tinh dién tich xung quanh S,q Cua hinh ndn.

A. S, =ma’. B. S, =27a’. C.Sy=—. D. S,, =7a’.
2

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=a, AC =2a, AA'=3a ndi tiép mat cau (S).

Tinh dién tich mat cau .

A. 137a°. B. 67a’. C. 567a’. D. %ﬂ'az.

Cho khdi nén c6 ban kinh day r =1(cm) va goéc ¢ dinh 60°. Tinh dién tich xung quanh S, ciia
hinh non.
A x (cmz). B. V27 (cmz). C. \3r (cmz). D. 2x (cmz) .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh chit nhat véi do dai duong chéo bing +/2a,
canh SA ¢ d6 dai bang 2a va vudng goc voi mit phang day. Tinh ban kinh mit cAu ngoai tiép
hinh chop S.ABCD ?
p &6 g, 2836 c. a6 p, &6

2 3 12 4

Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng canh 2a. Mt phing (P) song song véi truc
va céch tryc mot khoang %. Tinh dién tich thiét dién cua hinh try cat bsi mt phang (P).

A. 2./3a°. B. a2. C. 4a°. D. ra’.

Cho qua dia cau c6 do dai duong kinh tuyén 30° Pong 1a 407 (cm). Do dai duong xich dao 13

A. 404/3n (cm). B. 40x (cm). C. 80r (cm). D. 80—5 (cm).

NE

Trong mit phing cho géc xOy. Mot mit phing (P) thay doi va vudng goc véi duong phéan
gidc trong cua goc xOy cit Ox, Oy lan luot tai A, B. Trong (P) ldy diém M sao cho
AMB =90°. Ménh d nao sau day 1a dtng ?

A.Diém M chay trén mot mat cau. B. Piém M chay trén mot mat non.
C. biém M chay trén mot mat tru. D. Biém M chay trén mot duong tron.

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 , thiét dién qua truc 12 hinh vuéng. Mot mat
phing (&) song song Vi truc, cét hinh try theo thiét dién 1a t gidc ABB'A’, biét mot canh cua
thiét dién 12 mot day cung ctia duong trdn day cua hinh try va cing mot cung 120°. Tinh dién
tich thiét dién ABB'A’.

A. 32, B. 3. C. 243. D. 2J2.

Hinh tru (T) duoc sinh ra khi quay hinh chixr nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC = 2av/2,
ACB = 45°. Dién tich toan phan caa hinh tru (T) la

A. S, =167a’. B. S, =107a’. C. S,, =127a’. D. S, =8ra’.
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Céau 186.

Céau 187.

Céau 188.

Céau 189.

Céau 190.

Céau 191.

Cau 192.

Céau 193.

Céau 194.

Céau 195.

Dién tich toan phin ctia hinh nén c6 khoang cach tir tim cua déy dén dudng sinh bing /3 va
thiét dién qua truc 1a tam giac déu bang

A. 167 . B. 8r. C. 20r . D. 12rx.

Mot hinh tru tron xoay ¢6 ban kinh déy R =1. Trén hai dudng tron day (O) va (O’) lan luot lay
hai diém A va B sao cho AB =2 vagdc giira AB vatruc OO’ bang 30°. Xét hai khang dinh:

(1) : Khoang cach gitta OO’ va AB bing g

(11): Thé tich khéitrula V = z+/3.

A.Ca (1) va (Il) déu ding. B. Chi (1) ding.

C.Chi (I1) dung. D. Ca (1) va (Il) déu sai.

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bing a va mi canh bén bing a+/2 . Khi d6
ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la

A 15 B 32 c. a8 p, &6
5 5 5 4

Cho hinh ndn c6 goéc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 6za”. Tinh thé tich V cuaa
khdi non da cho.

37Ta3\/§ ﬂ-a3\/§

AV = YR B.V =ra’. C.V= . D.V =37a’.

Cho hinh tru c6 ban kinh day bang 5¢cm va khoang cach giira hai day 13 7cm . Cit khdi try boi mot
mit phang song song véi truc va cach truc 3cm . Tinh dién tich S cua thiét dién dugc tao thanh.
A. 55cm?. B. 56cm?. C. 53cm?. D. 46cm?.

Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao h =20cm, ban kinh ddy r =25cm. Mit phing () di
qua dinh cta hinh nén cach tam cua day 12cm . Tinh dién tich thiét dién cua hinh nén cat boi
mp (a).

A. 'S =400 (cm?). B.S=406 (cm’). C.S$=300(cm?). D.S=500 (cm®).
Cho hinh I3p phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 2a. Tinh thé tich khdi non tron xoay c6
dinh 1a tdm hinh vubng A'B'C'D’ va day la dudng tron néi tiép hinh vuéng ABCD .
A.VZ%ﬂas. B.V:%ﬂ'as. C.V:%T[as. D.V =2za’.

Mot khdi nén c6 di¢n tich xung quanh bang 27 (cm?) va ban kinh day % (cm). Khi d6 do dai

duong sinh la
A. 2 (cm). B. 3(cm). C.1(cm). D. 4 (cm).

Mot hinh tru c6 ban kinh day bang a, mit phang qua truc cat hinh tru theo mot thiét dién cé
dién tich bang 8a?. Tinh dién tich xung quanh caa hinh try ?
A. 4ra’. B. 87a’. C. 167a?. D. 2za?.

Cho tam gidc SOA vudng tai O c6 OA=3cm,SA=5cm, quay tam gidc SOA xung quanh
canh SO dugc hinh nn. Thé tich ciia khdi nén tuong tmg 13
807

A. 127r(cm3). B. 157 (cms). C. T(cms). D. 36n(cm3).
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Céau 196.

Céau 197.

Céau 198.

Céau 199.

Céau 200.

Céau 201.

Céau 202.

Céau 203.

Cau 204.

Mot hinh tru c6 dudng kinh day bang chiéu cao va noi tiép trong mat cau ban kinh R. Dién
tich xung quanh cua hinh tru bang:

A. 27R?, B. 4zR?. C. 2J27R?. D. V2zR?.

Thiét dién qua truc cia hinh nén (N 1a tam gidc vudng can c6 canh goc vudng bing a. Tinh

dién tich toan phan cua hinh nén (N) ?

ra® (2++/2) ra’ (V2 +1)
A Sy=—— B. Sy =y
C. 8, =7a* (V2 +1). D. S, :M.

Thiét dién qua truc caa mot hinh nén (N) la mot tam gidc vudng can, c6 canh géc vudng bang
a, dién tich toan phan cua hinh nén (N) bang
2 7(1+/2)a? 7(1++/3)a’ 2

A . . .
2 2 2 2

Cho Hinh nén (N) co ban kinh ddy bang 3 va dién tich xung quanh bang 15z . Tinh thé tich
V cua khdinén (N) la

A. 12r. B. 207 . C. 36r. D. 60r.

Hinh tru ban kinh day r. Goi O va O’ la tdm cua hai duong tron day vai OO’ = 2r. Mot mat
cau tiép xuc vai hai day caa hinh tru tai O va O'. Goi V. vaV; lan luot 14 thé tich caa khdi

N ) V.
cau va khoi try. Khi do —< la
T

A.l. B.E. C.g. D.

2 4 3

ollw

Hinh tru c6 ban kinh day bang a va thiét dién qua truc la hinh vudng, dién tich xung quanh
hinh try d6 bang

2
ra )

A. 5 B. 7a’. C. 3ra’. D. 4ra?.

Hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng goc véi mat phang (ABCD) va
SA = 2a. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang

A. 2ra’. B. za’. C. 3za’. D. 67a’®.

Cho hinh nén (N) c6 ban kinh déy bang 6 va dién tich xung quanh bang 60x. Tinh thé tich
V cua khdinén (N).

A.V =288r. B.V =9n. C.V =432/6n. D. V =144/6x.

Qua bong da duge dung thi diu tai cac giai bong da Viet Nam to chac ¢ chu vi caa thiét dién
qua tdm la 68.5(cm). Qua bong duoc ghép ndi boi cac miéng da hinh luc gidc déu mau trang
va den, mi miéng co di¢n tich 49.83 (cm?). Hoi can it nhit bao nhiéu miéng da dé lam qua

béng trén?
A. ~ 40 (miéng da). B. ~ 20 (miéng da).
C. ~35(miéng da). D. ~ 30 (miéng da).
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Cau 205. Nguoi thg gia cong cua mot co so

Céau 206.

Céau 207.

Céau 208.

Céau 209.

Céau 210.

Céau 211.

chat lugng cao X cat mot miéng ton
hinh tron véi ban kinh 60cm thanh
ba miéng hinh quat bang nhau. Sau
d6 nguoi tho 4y quan va han ba
miéng t6n d6 dé duoc ba cai phéu
hinh nén. Hoi thé tich V cia mdi
cai phéu d6 bang bao nhiéu?

16000v2 Iit. B.Vzleﬂ lit. C.V

_16000¥27 i g, :160f” lit.

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 cé4c canh déu bang a. Tinh dién tich S cua mat
cau di qua 6 dinh cua hinh ling tru do.
49ra’ 7@ Tra’ 492’

. B.S . C.S= . D.S= .
144 3 3 144

AV =

A S=

Cho hinh chép tam gidc déu co canh ddy bang /6 va chiéu cao h=1. Dién tich ctia mit ciu
ngoai tiép ctia hinh chop do 1a
A.S=9r. B.S=6r. C. S=b5r. D.S=27r.

Cho hinh nén c6 géc ¢ dinh bang 60°, dién tich xung quanh biang 6za*. Tinh thé tich V cua

khdi non da cho.

3 3
AV :3”‘34‘/5. B.V :”a4\/§.

Mat cai phéu c6 dang hinh nén. Nguoi ta
d6 mot lwong nudc vao phéu sao cho

chiéu cao cua luong nudc trong phéu

C.V =3za’. D.V =ra’.

5 1 . x e A
bang 3 chiéu cao cta phéu. Hoi néu bit

kin miéng phéu rdi 16n nguoc phéu 1én

thi chiéu cao cua nudc xap xi bang bao

nhiéu ? Biét rang chiéu cao cia phéu la ~ '
15¢cm.

A. 0,5 (cm) . B. 0,3 (cm). C. 0,188 (cm). D. 0,216 (cm).

Cho hinh chép S.ABC c6 SC =2a, SC vudng goc véi mit phang (ABC), tam gidc ABC déu
canh 3a. Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

243

A. R=a. B.R=2a. C.R:Ta. D. R=a+/3.

Cho hinh chdp tam giac déu S.ABC c6 cac canh bén SA, SB, SC vudng goc véi nhau timg
3
d6i mot. Biét thé tich cua hinh chdp bang % . Bén kinh r mit cau noi tiép cua tir dién 14

2 B.r=2a. cCr=—2 __ pDr-—2 _

3+4/3 3(3+ 2J§) 3(3+ 2J§)

A.r=
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Céau 212.

Céau 213.

Céau 214.

Céau 215.

Céau 216.

Mot khoi gd hinh lap phuong co thé tich V,. Mot ngudi thg mdc mudn got giiia khdi gb d6

thanh mot khdi tru c6 thé tich V,. Tinh ty s6 16n nhat k = Va g
1
A k=1 B. k=2 C. k==, D. k=2,
4 2 4 3
Cho mot tAm bia hinh chir nhat c6 kich thude 3a, 6a. Ngudi ta mudn tao tim bia d6 thanh bdn
hinh khéng day nhu hinh v&, trong d6 c6 hai hinh tru lan luot c6 chiéu cao 3a, 6a va hai hinh
lang tru tam giac déu co chicu cao lan lugt 3a, 6a.
N

N
6a 6a
(D NV
H1 H2 H3 H4
Trong 4 hinh H1, H2, H3, H4 lan luot theo thi ty co thé tich I6n nhat va nhé nhat 1a
A.H1, H4. B.H2, H3. C. H1, H3. D.H2,H4.

Tir mot manh gidy hinh vubng canh a, nguoi ta gap thanh hinh ling try theo hai cach sau:

e Céch 1. Gap thanh 4 phan déu nhau réi dung I&n thanh mot hinh ling tru tt gic
déu co thé tich Ia V, (Hinh 1)

e Céch 2. Gap thanh 3 phan déu nhau réi dung 1&n thanh mét hinh lang tru tam giac
déu co thé tich Ia V, (Hinh 2)

A B e e T B
AY
y I —

N
\

\

s

Hinh 1. Hinh 2.
Tinh ti sb: kzﬁ
V2

Mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 2a Vira ndi tiép hinh tru (T ), vira ndi tiép mit cau (C), hai

. C Vi, . s
day cua hinh lap phuong nam trén hai day ctia hinh try. Tinh ti s6 thé tich O gitra khoi cau
™
va khéi tru giéi han boi (C) va (T).
V V
Vi _2. B Yo _ /3. c Ve _ g5 b Vo V3
Vip 2 Vi Vi Vi 2
Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bang a, gdc giira canh bén va mat day bang 60°.
Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop da cho.

A 22 B. 22 C. 2‘/§a. D. 4‘/§a.

3 3 3 3

<

A
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Céau 217.

Céau 218.

Céau 219.

Céau 220.

Céau 221.

Cau 222.

Céau 223.

Céau 224.

Céau 225.

Cho t&r dien ABCD c¢6 ABC va DBC la cac tam giac déu canh a, AD:%a. Tinh bén kinh

mat cau ngoai tiép t dien ABCD.

A. Ea. B. @a. C. @a. D. @a.
11 11 11 11

Goi M 1a trung diém cua BC suyra BC L AM, BC L DM, AM =DM . Cho mdt miéng ton
hinh tron ¢ ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién tich toan phan cua
hinh nén bang dién tich miéng tén & trén. Khi d6 hinh nén ¢6 ban kinh day la

A. 102 (cm). B. 50v/2(cm). C. 20(cm). D. 25(cm).

Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang ban kinh dy va bang 2a. Mat phang (P) diqua S
cit dudng tron ddy tai A va B sao cho AB =2+/3a. Tinh khoang c4ch tir tim ctia dudng tron
day dén (P).

2 2
AL 5.a. c. 22 p. 2.
V5 2 V5
Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh 1, tam gidc SAB déu va nam trong mat
phing vudng goc voi miat phang day. Tinh thé tich cta khdi cau ngoai tiép hinh chop da cho.

A.V=5*/1_5”. B.v =2 C.V=4*/§”. D.V=5*/1_5”.
18 3 27 54

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh 6a, tam giac SBC vudng tai S va
mit phang (SBC) vudng goc véi mit phang (ABC). Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép
hinh chép S.ABC.

A.V =96+/37a’. B.V =32/3ra’. C.V :%mﬁ. D.V :%mﬁ.

Cho hinh nén (N) c6 goc ¢ dinh bang 60°. Mt phiang qua truc cua (N) cit (N) theo mot
thiét dién 1a tam gidc c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép bang 2. Tinh thé tich khdi nén (N).
A.V =33r. B.V =43r. C.V=3r. D.V =6r.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’' ¢6 AB=6, AD=8, AC'=12. Tinh dién tich xung
quanh S, cta hinh tru c6 hai duong tron ddy 1a hai duong tron ngoai tiép hai hinh chit nhat
ABCD va A'B'C'D'.

A. S, =20V11x. B. S,, =10v11x.
C. S, =10(2V11+5) . D. S, =5(411+5) .

Cho khéi tru c6 ban kinh ddy R Vva c6 chiéu cao h=2R. Hai ddy cta khdi try 13 hai duong
tron c6 tam lan luot 13 O va O'. Trén dudng tron (O) ta lay diém A cb dinh. Trén dudng tron
(0') taldy diém B thay doi. Hoi do dai doan AB Ion nhit bang bao nhiéu?

A AB_ = 2R2 . B. AB_, = 4RA2 . C. AB__ =4R. D. AB_ = RV2 .

.Cho khéi ling tru dimg tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC latam gidc vudng tai A VA AB = a,
AC =a+/3. AA'=2a. Tinhbankinh R cta mat cau ngoai tiép khdi ling tru do.

_av2

A. R=2a2. B.R=a. C.R=av?2. D. R >
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Cau 226.

Cau 227.

Cau 228.

Céau 229.

Céau 230.

Céau 231.

Cau 232.

Cho hai hinh vuéng cé canh déu bang 5 duoc Xép 1én nhau sao cho dinh M cua hinh vudng
nay 1a tam caa hinh vuéng kia, duong chéo MN vudng goc véi canh PQ tao thanh hinh phang

(H)Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a, g6c BAD =120°. Canh bén
SA vudng goc véi day (ABCD) va SA=3a. Tinh ban kinh R cua mit cau ngoai tiép khoi

chép S.BCD.
A.R:@. B.R:@. C.R:S—a. D.R:ﬁ.
3 3 3 3

Cho hinh thang cdn ABCD c6 d4y nhé AB =1, ddy Ién CD =3, canh bén BC = DA=+?2.
Cho hinh thang d6 quay quanh AB thi duoc vat tron xoay cd thé tich bang
4 5 2 7

A. —r. B. —rx. C.—-r. D. —rx.
3 3 3 3

Suy ra AAA'D = ABB'C Cho hinh try c¢6 ban kinh day bang a va chiéu cao bang h. Tinh thé
tich V cua khéi ling tru tam giac déu noi tiép hinh tru d4 cho.

2 2
A.V:‘/éah. B.V:g*/gah.
4 4
2 2 2 2
cov-Flp | a2 D.V:m.
3 3 N2 3 4

Cho tt dién ABCD c6 tam giac ABC Ia tam gidc can véi BAC =120°, AB = AC =a. Hinh
chiéu caa D trén mat phing (ABC) 1a trung diém BC. Tinh ban kinh R cia mit cau ngoai

3

tiép t dién ABCD biét thé tich cua tir dién ABCD la V :f—G.
A.R:@. B.R:a*il_g. C.Rzl%a.

Mot ngudi ding mot cai ca hinh ban cau (Mot nira hinh cau)
c6 ban kinh 1a 3(cm) dé mac nuéc d6 vao mot cdi thing
hinh try chiéu cao 10(cm) va ban kinh day bang 6(cm). Hoi
ngudi 4y sau bao nhiéu lan d6 thi nuwéc day thing? (Biét mdi

lan do, nude trong ca ludn day)
A. 10 lan. B. 24 lan. C. 12 lan. D. 20 lan,

Cho tam gidc ABC déu canh 3 va noi tiép trong dudng tron thm O, AD 1a duong kinh caa
duong tron tam O. Thé tich cua khéi tron xoay sinh ra khi cho phan t6 ddmCho hinh chép

S.ABC c6 SA vudng géc Vi (ABC), AB=a, AC =av2, BAC =45°. Goi B, C, lin lugt
la hinh chiéu vuong gbc cia A Ién SB, SC. Tinh thé tich mit cau ngoai tiép hinh chdp
A.BCC,B,.

3 3
A.V:ﬂaﬁ. B.V = a2, cv=2ra D.v="%

3 3 J2
Mot ky su thiét ké mot cay cot dng-ten doc dao gdbm cac khdi cau kim loai xép chong 1én nhau
sao cho khdi cau ¢ trén c6 ban kinh bang mot nira khdi cau & dudi. Biét khdi cau duéi cling c6
ban kinh bang 2 m. Chiéu cao cua cay cot dng-ten
A. Khéng qua 6 mét. B. Cao hon 10 mét.
C. Khéng qué 8 mét. D. Cao hon 16 mét.
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Céau 233.

Cau 234.

Céau 235.

Cau 236.

Cau 237.

Céau 238.

Cau 239.

Cho tir dién déu ABCD c¢6 canh bang 4. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try c6 mét
duong tron day 1a duong tron noi tiép tam giac BCD va chiéu cao bang chiéu cao cua ti dién
ABCD.
B 16+/37

Xq 3 :
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vuéng canh a. Canh bén SA vubng géc véi
mit day (ABCD) va SA=a. Goi E la trung diém ciia canh CD. Mit cau di qua bon diém S,
A, B, E c6 ban kinh la

a/41 a/41 a/41 5 a2

A. . B. . C. . . .
8 24 16 16

A S, = B. S, =8V2r. C.S D. S, =8v37.

lGx/Eﬂ
3

Mot binh dung nudc dang hinh nén (khdng c6 day), dung day nuéc.

Nguoi ta tha vao d6 mot khdi cau khong thim nuéc, cd duong kinh

bang chiéu cao cua binh nudc va do duoc thé tich nudc tran ra ngoai

la V . Biét rang khéi cau tiép xUc véi tat ca cac duong sinh cua hinh

non va ding mot nira caa khdi cau chim trong nudc (hinh bén). Tinh

thé tich nudc con lai trong binh.

A.%V. B.EV. C. V. D.EV.

- s

Cho ttr dién ABCD c6 AB=4a, CD=6a, cic canh con lai c6 do dai av/22. Tinh ban kinh
R mat cau ngoai tiép tr dien ABCD.

A R-BVTO B.R=22, c. R_2V85. D. R=3a.
3 2 3
Trén ban c6 mot cdc nude hinh tru chira day nude, co chidu Q
cao bang 3 lan dudng kinh ciia day ; mot vién bi va mot khoi
nén déu bang thuy tinh. Biét vién bi 12 mot khdi cau co
duong kinh bang cua coc nude. Nguoi ta tir tir tha vao cde \ /
nuée vien bi va khdi nén dé ( nhu hinh vé& ) thi thiy nuée
trong cc tran ra ngoai. Tinh ti s6 thé tich cia lugng nudc con ‘\\ /
lai trong cdc va luong nudce ban dau ( bo qua bé day cua 16p /_;,'_\\
Vo thiy tinh).
A2 B. 2. a B
9 3 ' ,,
cl 0 4
2 ) ~——_

Cho hinh lang try déu ABC.A'B'C’, biét goc giira hai mét phang (A'BC) va (ABC) bang 45°,

dién tich tam giac A'BC bing a’+/6. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh try ngoai tiép hinh
lang tru ABC.A'B'C’.
2 2
AmalV3 B. 27a’. C. 4na’. p, 8183

3 3
Cho nura hinh tron tdm O, duong kinh AB . Nguoi ta ghép hai ban kinh OA , OB lai tao thanh
mat xung quanh cta hinh nén. Tinh géc ¢ dinh ctia hinh non do.
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

A
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Cau 240.

Cau 241.

Cau 242.

Cau 243.

Cau 244.

Cau 245.

Cau 246.

Cau 247.

Mot doi xay dung can hoan thién mét hé théng cot tron caa mot cira hang kinh doanh gém 10
chiéc. Trudc khi hoan thién mdi chiéc cot 1a mot khdi bé téng cét thép hinh ling tru luc giac
déu c6 canh 20 cm; sau khi hoan thiénCho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh chir nhat
AB=3, AD =2. Mit bén (SAB) la tam gidc déu va nam trong mat phang vudng goc voi day.
Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh chop d4 cho.

32r 207 167 _ 10z

AV=—-7—o! B.V=—-. C.V=—. D.V .
3 3 3 3

Mot hop sita hinh try c6 thé tich V Cho ti dién déu ABCD ¢6 canh bang a. Hinh nén (N) c6
dinh A va duong tron day 1a dudng tron ngoai tiép tam giac BCD. Tinh thé tich V cua khdi
nén (N).

NS _J6a’® INGES INGER

AV = . B.V . C.V= . D.V = .
27 27 9 27

Cho hinh try c6 dién tich toan phan 1a 4z va co thiét dién cat boi mat phang qua truc Ia hinh
vudng. Tinh thé tich khdi tru?

A. 6 B. 4”‘/6. c. ™6 D. 47

9 9 12 9

Mot tim ton hinh tam giac déu SBC c6 do dai canh bang 3. K 1a trung diém BC . Ngudi ta
diing compa c6 tam la S, ban kinh SK vach mot cung tron MN . Lay phan hinh quat go thanh
hinh nén khéng c6 mat day vai dinh la S, cung MN thanh duong tron day caa hinh nénCho tu
dién déu ABCD c6 do dai canh bang a, (S) 1a mat cau tiép xdc véi sau canh cua tir dién
ABCD. M la mot diém thay doi trén (S). Tinhtong T = MA® + MB? + MC? + MD? .,

2
A.%. B. a2.

C. 4a°. D. 2a2.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu. Goi V,, V, lan luot Ia thé tich ctia khéi cau

ndi tiép va noi tiép hinh non da cho. Tinh Vi
2

A 4. B. 2. C. 8. D. 16.
Cho hinh thang cdn ABCD; AB//CD; AB =2; CD =4. Khi quay hinh thang quanh truc CD

thu duoc mot khdi tron xoay co thé tich bang 67 . Dién tich hinh thang ABCD bang

A.g. B.g. C.6. D. 3.

2 4
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac can tai A, mat bén (SBC) vudng goc voi mit

phing (ABC) va SA=SB=AB=AC =a; SC =a+/2. Dién tich mat ciu ngoai tiép hinh chép
S.ABC hang

A. 2ra’. B. za’. C. 8ra’. D. 4ra?.

Can d&o thanh gd hinh hop c6 day 1a hinh vudng thanh hinh tru ¢é cing chiéu cao. Ti Ié thé tich
g6 can phai déo di it nhat (tinh gan dang) 1a

A. 30%. B. 50%. C. 21%. D. 11%.
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Cau 248.

Cau 249.

Céau 250.

Céau 251.

Céau 252.

Céau 253.

Cau 254.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA, SB, SC d6i mot vudng goc; SA=a, SB=2a, SC =3a. Goi
M, N, P, Q lan luot 14 trong tdm cac tam giac ABC, SAB, SBC, SCA. Tinh thé tich khdi
tor dién MNPQ theo a.

Cho hinh tru ¢6 hai d4y 1a cac hinh tron (O), (O') ban kinh bang a, chiéu cao hinh tru gap hai
lan ban kinh ddy. Cac diém A, B tuong Ung nim trén hai duong tron (O), (O') sao cho
AB = a+/6. Tinh thé tich khéi t dién ABOO’ theo a.

a’ a’\/5 2a’° 2a°\5

A —. B. . C. — D. .
3 3 3 3

Cho hinh chép S.ABC c6 SA L(ABC), SA=2a. Biét tam giac ABC can tai A c6
BC =2a+/2, cos ACB = % tinh dién tich mat cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

2 2
A 3:65Za . B. S =137a’. C. 3:97Za . D. S =4ra’.

Mot cai phéu co dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu 1a 20
cm. Ngudi ta d6 mot lwgng nuwoc vao phéu sao cho chiéu
cao cua cot nudce trong phéu bang 10 cm (Hinh 1). Néu bit
kin miéng phéu va lat nguoc phéu 1én (Hinh 2) thi chiéu

cao cua cOt nudc trong phéu gén béng gia tri ndo sau déy. Hinh H1 Hinh H2
A 37, B. 1. C. (20—10%). D(20W—10).

Cho hinh chép S.ABC c¢ day la tam giac vudng tai A, AB=a, AC =2a. Mt bén (SAB),
(SCA) lan luot 1a cac tam giac vudng tai B, C. Biét thé tich khoi chép S.ABC bing §a3.

Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC?

A R=a\2. B.R=a. c.R=32, p. R=Y3
2 2

Mot cai truc lan son nude ¢6 dang mét hinh tru. Puong

kinh cia dudng tron déy 14 6 cm, chidu dai 1an 1a 25 cm "fy _,

(nhu hinh dudi day). Sau khi lan tron 10 vong thi truc 4 S &

lan tao nén birc tudng phang mot dién tich 1a 6 Cm"'\! - /

A. 15007 (cm?). B. 1507 (cm?). \

C. 30007 (cm?). D. 3007 (cm?).

Mot hop dung phan hinh hop chit nhat c¢6 chiéu dai 30 cm, chiéu rong 5cm va chiéu cao
6 cm. Nguoi ta xép thang dimg vao d6 cac vién phin giéng nhau, mdi vién phan 1a mot mot

A . 4 <A \ 7 s ’ 1 4 A A A A
khoi tru c6 chiéu cao h =6 cm va ban kinh day r = > cm. Hoi c6 thé xép dugc toi da bao nhiéu

vién phan?
A. 150 vién. B. 153 vién. C. 151 vién. D. 154 vién.
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Cau 255.

Cau 256.

Céau 257.

Cau 258.

Cau 259.

Céau 260.

Cau 261.

Cau 262.

Cho hinh chép S.ABC ¢ day ABC la tam giac vudng can tai dinh B . Biét AB =BC =av/3,
SAB = SCB =90° va khoang cach tir A dén mit phing (SBC) bing av/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC .

A. 167a’. B. 127a’. C. 8ra’. D. 2za?.

Dé 1am mot chiéc cdc bang thay tinh dang hinh tru voi day cbc
day 1,5 cm, thanh xung quanh cbc day 0,2 cm va cé thé tich
that (thé tich n6 dung duoc) 13 480z cm?® thi ngudi ta can it
nhat bao nhiéu cm?® thay tinh ?

A. 75,667 cm®. B. 80,167 cm®.
C. 85,667 cm®. D. 70,167 cm®.

Cho mat cau (S) tdm O, ban kinh bing 2 va mat phang (P). Khoang cach tr O dén (P)
bang 4. Tirdiém M thay doi trén (P) ke céc tiép tuyén MA, MB, MC tsi (S) véi A, B,
C lacac tiép diém. Biét mat phang (ABC) luon di qua mot diém 1 ¢6 dinh. Tinh do dai Ol .

A /3. B.g. C.%. D. 1.

Cho hinh thang ABCD vuéng tai A va D, AD=CD =a, AB=2a. Quay hinh thang ABCD
quanh duodng thang CD . Thé tich khéi tron xoay thu duoc la

3 3 3
ora’ g [ c. 4@ D. za’.

3 3 3

Cho lang tru dang c6 chiéu cao bang h khéng dbi, mot day 1a ta giac ABCD véi A, B, C,
D di dong. Goi | la giao cia hai duong chéo AC va BD cua ta giac d6. Cho biét
IAIC = IB.ID = h?. Tinh gia tri nho nhét ban kinh mat cau ngoai tiép hinh ling tru d4 cho.

hy5 hy/3
=

A. 2h. B.TS. C. h. D. —

A

Can phai thiét ké cac thing dang hinh tru ¢6 nip day dé dung nudc sach c6 dung tich V (Cms) :

Hoi ban kinh R(cm) caa day hinh tru nhan gia tri ndo sau ddy dé tiét kiém vat liéu nhat?

A.Rzﬁ/ﬂ. B.R:i/\z. C.Rz?/i. D.Rzﬁ/i.
2 T Ar 2

Véi mot dia phang hinh tron bang thép ban kinh R, phai Iam mot cai phéu bang cach cat di
mot hinh quat cua dia ndy va gap phan con lai thanh mat hinh nén. Goi do dai cung tron cua
hinh quat con lai 1a x . Tim x dé thé tich khdi non tao thanh nhan gia tri 16n nhat.

27R\6 27R\2 27RV3 7R6

A X= : B. x= : C. x= : D. x= :
3 3 3 3

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC Ia tam giac vudng can tai B, AB=BC =ay3,
SAB =SCB = 90° va khoing céch tir A dén mit phing (SBC) bing av/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chop S.ABC theo a.

A. S =4ra’. B. S =8ra’.

C. S =12za’. D. S =167a’.
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Céau 263.

Cau 264.

Cau 265.

Cau 266.

Cau 267.

Cau 268.

Cau 269.

Céau 270.

Céau 271.

Mot miéng ton hinh chix nhat ¢ chiéu dai 10,2dm , chiéu rong 2z dm dugc udn lai thanh mat
xung quanh caia mot chiéc thung dung nuéc cd chiéu cao 2z dm (nhu hinh vg).

Biét rang chd ghép mat 2cm. Hoi thing
dung dugc bao nhiéu lit nudc?

A. 50 lit. B.100 Iit. ~ 27dm
C. 20,4 lit. D. 20 lit.

Trong tat ca cac hinh chdp tt giac déu noi tiép mat cau cé béan kinh bang 9, tinh thé tich V caa
khbi chop co thé tich 1on nhat.

AV =144, B.V =576+/2. C.V =576. D.V =1446 .

Cho hinh chépS.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va nam trong
mat phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chop SABCD .

A. 7\/ﬁ ra’. B. 7\/ﬁ ra’. C. 7\/ﬁ ra’. D. 49\/ﬁﬂa3.
54 162 216 36

Mot hinh thang can ABCD c6 ddy nho AB=1, day 16n CD =3, canh bén BC = AD=+/2. Cho
hinh thang ABCD quay quanh AB ta duoc khdi tron xoay c6 thé tich 1a
AV =37, B.vzgﬂ. C.vzgﬂ. D.V=2z.
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng tai B, AB =3, BC =4. Hai mit phang
(SAB), (SAC) cling vudng goc véi mit phang déay, dudng thaing SC hop véi mat phang day
mot goc 45°. Thé tich mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC la

572 2572 1257+/3 12572+/2

AV = . B.V= . C.V= . D.V = .
3 3 3 3

Trong tat ca cac hinh chop ta giac déu noi tiép hinh cau c6 ban kinh bang 9. Tinh thé tich
V cua khdi chép cé thé tich 1on nhat.
A. 576+/2 . B. 576. C. 14442 . D. 144,

Cho hinh n6n (N) c6 duong cao SO =h va ban kinh day bang R, goi M 1a diém trén doan
SO, dit OM =x, 0<x<h. (C) lathiét dién cua mat phang (P) vudng goc véi truc SO tai
M , véi hinh nén (N). Tim x dé thé tich khdinon dinh O day 1a (C) I6n nhat.
A.D. B.M. C.M. D.D.

2 2 2 3
Cho luc giac déu ABCDEF c¢6 canh bang 4. Quay luc gidc déu d6 quanh duong thang AD .
Tinh thé tich V cua khi tron xoay duoc sinh ra
A.V =16r. B.V =128x. C.V=32r. D.V =64r.

Tir mot tim thép phang hinh chix nhat, nguoi ta muén

lam mot chiéc thung dyng dau hinh tru bang cach cat O
ra hai hinh tron bang nhau va mat hinh chir nhat (phan

td6 dam) sau d6 han kin lai, nhu trong hinh vé duéi

day. Hai hinh tron Iam hai mat day, hinh chir nhat lam Q
thanh mat xung quanh cua thung dung dau (vira du).

Biét thung dung dau cd thé tich bang 50,24 lit(cac mdi ghép ndi khi gd han chiém dién tich
khong dang ké. Lay 7 =3,14). Tinh dién tich ciia tim thép hinh chit nhat ban dau.

A.1,8(m?). B. 2,2 (m?). C.15 (m?). D.12 (m?).

3h
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Céau 272.

Cau 273.

Céau 274.

Cau 275.

Céau 276.

Cau 277.

Cau 278.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a, ABC =60 . Mt bén SAB la tam
gidc déu va nam trong mat phang vudng goc voi mat phang day. Tinh dién tich S caa mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

13ra? B S 5ra’ Cs_ 13r7a? D S_ 5ra’

12 3 36 9
T mot tAm ton hinh chir nhat kich thudc 50 cm va 240 cm , ngudi ta lam céc thung dung nudce
hinh tru c6 chiéu cao bang 50 cm , theo hai cach sau (xem hinh minh hoa duéi day):
- Cach 1: Go tam ton ban dau thanh mat xung quanh cua thing.
- Céch 2: Cat tam ton ban dau thanh hai tam bang

nhau, roi gd mdi tim d6 thanh mat xung quanh
cua mot thung. —_
Ki hiéu V, la thé tich cia thng go duoc theo

cach 1 va V, la téng thé tich caa hai thing go
duoc theo cach 2. Tinh ti sb Vi o @ @

A S=

1
V2
Ay B. 2. ch 1 D. 14,
, v, Vv, 2 vV

2
Cho hinh try (T) ¢6 (C) va (C') 1a hai duong tron ddy ndi tiép S
hai mat ddi dién ciia mot hinh lap phuong. Biét rang, trong tam % m\

gidc cong tao bdi dudng tron (C) va hinh vudng ngoai tiép ciia

(C) c6 mdt hinh chir nhat kich thuéc ax2a (nhu hinh v& dudi
day). Tinh thé tich V cua khéi tru (T) theo a.

3 3
100,:6‘ . B. 2507a°. C. 250,:6‘ . D. 1007a°.

A

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh chir nhat, AB =+/3a, AD =a, ASAB Ia tam
giac déu va nam trong mat phiang vudng goc voi day. Tinh theo a dién tich S cua mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

A. S =5ra’. B. S =10za’. C. S=4ra®. D. S =2ra%.

Cho hinh non (N) ¢6 ban kinh déy r=20cm, chiéu cao h=60cm va mot hinh tru (T) noi
tiép hinh nén (N) (hinh tru (T) c6 mot dy thude day hinh nén va mot day nam trén mat xung
quanh cua hinh nén). Tinh thé tich V' cua hinh tru (T ) c6 dién tich xung quanh lén nhat?

A.V =30007 (cm®). B.V :L;)Ooﬂ (cm®). C. V =3600z (cm®). D.V =40007z (cm®).

Cho hinh nén cé chiéu cao h. Tinh chiéu cao x cua khéi tru c6 thé tich lon nhat noi tiép trong
hinh nén theo h.

A.X:D. B.x:n. C.x:@. D.x:L.

2 3 3 J3

Cho hinh chdp S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh bang 1, mat bén SAB la tam giéac

can tai S va nam trong mat phang vudng goc véi mit phang day. Tinh thé tich V cua khdi cau

ngoai tiép hinh chop da cho biét ASB =120°.

5157 43 57 13787
54

C.V=—. D.V = .

AV = 3
27 3 27

B.V=
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Cau 279.

Céau 280.

Cau 281.

Cau 282.

Céau 283.

Cau 284.

Céau 285.

Mot hinh try cé ban kinh ddy r =5cm va khoang cach giira hai day h=7cm. Cat khdi try boi
mot mit phang song song v4i truc va cach truc 3cm . Dién tich cua thiét dién duoc tao thanh 1a
A. S =56(cm’). B. S =55(cm?). C. S =53(cm’). D. S =46(cm?).

Mot tam kém hinh vudng ABCD c6 canh bang 30 cm . Nguoi ta gap tim k&m theo hai canh

EF va GH cho dén khi AD va BC trung nhau nhu hinh vé bén dé duoc mét hinh ling tru
khuyét hai day.

A E G B E G
Al[B
F H .
D&——X———o o——)—(——o C F \/' H
"""" Bem ~ DYC
Gia tri ciia X dé thé tich khdi lang tru 16n nhat la
A. x=5(cm). B. x=9(cm). C. x=8(cm). D. x=10(cm).
Khéi cau ndi tiép hinh tar dién déu c6 canh bang a thi thé tich khdi cau 1a
3 3 3 3
p &6 g, &7V3. c. ¥ p, &76
216 144 96 124

Cho duong tron tm O c6 dudng kinh AB =2a nam trong mit phang (P). Goi | 1a diém déi
xting voi O qua A Ly diém S sao cho SI L(P) va SI =2a. Tinh ban kinh R mat cau di

qua duong tron da cho va diém S.

a/65 a./65 a./65 Ta

B. R= . C.R= . D. R
4 16 2 4

A R=

Cho hinh try dimg c6 hai ddy 1a hai duong tron tim O va tdm O', ban kinh bang a, chiéu cao
hinh try bang 2a. Mat phang di qua trung diém OO’ va tao v6i OO’ mdt goc 30°, cat duong
tron day tam O theo day cung AB . D6 dai doan AB la

A. a. B.Z—a. C. ﬁa. D.&a.
3 9 3

Cho mit cau duong kinh AB = 2R . Mit phang (P) vudng géc AB tai | (I thuoc doan AB),
cat mit cau theo duong tron (C). Tinh h=Al theo R dé hinh nén dinh A, ddy 1a hinh tron
(C) co thé tich 16n nhat?

AR p. h=2R

A. h=R. B.h:E. C.h
3 3 3

Trong tat ca hinh chdp tam giac déu ndi tiép mat cau ban kinh bang 6, thé tich 16n nhét cia
khdi chop 1a
AV, =323, B.V., =643. C.V,, =7243. D.V,,, =81/3.
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Cau 286.

Cau 287.

Cau 288.

Cau 289.

Céau 290.

Céau 291.

Céau 292.

Cho mat try (T) va mot diém S cd dinh ndm bén ngoai (T). Mot dudng thing A thay doi
lun di qua S Vva ludn cat (T) tai hai diém A, B (A, B c0 thé trling nhau). Goi \ Ia trung
diém cua doan thang AR . Tap hop cac diém M 1A

A. Mot phan mit phang di qua S . B. Mot phan mit cau diqua S .

C. Mot phan mat nén c6 dinh 1a S . D. M4t phan mat tru.

Tinh thé tich V cua khdi cau tiép xuc véi tat ca cac canh cua tir dién déu ABCD canh bang 1.
Av_*/z;”. Bv_*/_”. Cv_*/_” Dv_*/_”

Mot khic gb c¢6 dang khéi nén co ban kinh day r=30 cm,
chiéu cao h=120 cm. Anh thg moc ché tac khic gb d6 thanh ;
mot khic gd c6 dang khdi tru nhu hinh v&. Goi V 4 thé tich lon :jjf}fij::
nhat ctia khic gd dang khoi tru c6 thé ché tac duogc. Tinh V . "
A.V=016z(m®).  B.V=0,024z(m°).
C.V=0,36z(m’).  D.V=0016z(m’). T
Trong tat ca cac khdi chop tir giac déu ngoai tiép mat cdu ban kinh bang a, thé tich V cua khdi
chdp cé thé tich nho nhat.
3 3

Ay =8 B.v =108 C.V =2a'. D.v =32

3 3 3
Ban ddu ta c6 mot tam giac déu canh bang 3 (hinh 1). Tiép d6 ta chia mdi canh cua tam giac
thanh 3 doan bang nhau Vé} thay mdi doan & giira bang hai doan bang n6 sao cho chlng tao véi
doan bo di mot tam giac déu vé phia bén ngoai ta dugc hinh 2. Khi quay hinh 2 xung quanh
truc d ta duoc mot khoi tron xoay. Tinh thé tich khoi tron xoay do. d

A 5”?:@. /\

973
5

57T\/§
5

57T\/§

2 Hinh 1 Hinh 2

B.

C.

D.

Cho hinh t dién ABCD c¢6 AD L(ABC), ABC la tam giac vudng tai B. Biét BC =a,

AB=a+/3, AD =3a. Quay cic tam giac ABC va ABD (Bao gdm ca diém bén trong 2 tam
giac) xung quanh dudng thang AB ta dugc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung cta 2 khbi
tron xoay d6 bang

3 3 3 3
A 33ra . B. 83ra . C. 5J3ra . D. 4\3ra .
16 3 16 16

C6 4 vién bi hinh cau c6 ban kinh bang 1 cm. Nguoi ta dit
3 vién bi tiép xtic nhau va clng tiép xtc v4i mat ban. Sau do
dai chit 3 vién bi do lai va dat 1 vién bi thir 4 tiép xtc voi
ca 3 vién bi trén nhu hinh v& bén. Goi O 1a diém thudc bé
mat cua vién bi thir tu c6 khoang cach dén mit ban 1a 16n
nhat. Khoang cach tir O dén mit ban bang

6+2\/6
3

3+2\/6
3

A. B. C.

[SHIEN
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Céau 293.

Cau 294.

Cau 295.

Céau 296.

Cau 297.

Céau 298.

Cau 299.

Cau 300.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABC = ADC =90°, canh bén SA vudng goc Véi (ABCD), géc

2
tao boi SC va day ABCD bang 60°, CD=a va tam giac ADC c6 dién tich bang a f

Dién tich mit cau S__ ngoai tiép hinh chép S.ABCD la
A. S, =167a’. B. S, =4ra’. C. S, =32za’. D. S, =8ra’.

Trong khdng gian mat cau (S) tiép xtc véi 6 mat cua mot hinh lap phuong canh a, thé tich
khdi cau (S) bang

.”2—33. B. ”Taa. C. ”Taa. D. 4’;6‘3.
Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh vubng, tam gidc SAB déu va nam trong mat phang
vuong goc véi day. Mat cau ngoai tiép khdi chopS.ABCD c6 dién tich 84z (cm?). Khoang

cach gitta hai duong thang SAva BD.

A 221 321 J21 621
I 7 7

(cm). B. —— (cm). C. — (cm). D. —— (cm).

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=SB=SC =2a va tam giac ABC c6 goc A bing 120° va
BC = 2a. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop theo a.

A 33 g, 2838 c. a6 p, &6

2 3 6 2
Cho hinh try c6 day 1a hai duong tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén dudng tron day c6 tam O ldy diém A, trén duong tron tam O’ liy diém B. Pit o 1a goc
gitta AB va day. Biét rang thé tich khdi tir dien OO’AB dat gia tri I6n nhat. Khang dinh nao
sau day dung?

1
A. tana:\/E. B. tanag =—. C. tana:%. D. tana =1.

V2
Cho hinh nén (N) c6 goc & dinh bang 60°, do dai duong sinh bing a. Day hinh cau (S,),
(S,), (S3),es (S,),-.théa madn:(S,) tiép xuc véi midt déy va cdc dudng sinh cta hinh nén
(N); (S,) tiép xtc ngodi véi (S,) va tiép xtic véi cac dudng sinh ciia hinh nén (N); (S,)
tiép xtic ngodi v&i (S,) va tiép xtic voi cac duong sinh ciia hinh non (N). Tinh tong thé tich
cac khéicau (S,), (S,), (S;).- (S, ) theo a.
7’3 B 2771'3.3\/5. C 7’3 D 971'3.3\/5.

A . . .
52 52 48 16

Cho hinh chdp S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vubng goc v6i mit
phang day. Goi B, C, lan luot 1a hinh chiéu cia A trén SB, SC. Tinh theo a ban kinh R

cta mit cau di qua nam diém A,B, C, B, C,.

:a—‘f. B.R:a—‘f. C.R:‘%/g. D.R:a—f.

A. R

Cho mot chiéc cdc co dang hinh ndn cut va mot vién bi c6 dudng kinh bang chiéu cao cta cdc.
D6 day nude vao cde rdi tha vién bi vao, ta thay lwong nude tran ra bang mot nira luong nudc
d6 vao cdc lac ban dau. Biét vién bi tiép xac véi day cdc va thanh coe. Tim ti s6 ban kinh cua
miéng cdc va day cde (bo qua do day cua coc).

3+\/§ 1+\/§

A /3. B. 2. C. S D. ;
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Céau 301.

Cau 302.

Cau 303.

Céau 304.

Cau 305.

Cau 306.

Céau 307.

Cho mat cau (S) ban kinh R. Hinh nén (N) thay d6i c6 dinh va duong tron day thudc mit
cau (S). Thé tich 16n nhat cua khéinon (N) la

3 3 3 3
A 327R . B 32R . C 327R . D 32R .
81 81 27 27
Cho mat cau (S) c6 ban kinh R khong doi, hinh nén (H ) bat ki ngi tiép mat cau (S ). Thé tich
khdindn (H) Ia V;; va thé tich phan con lai cua khéi cau 1a V,. Gia tri lon nhat cua \% bing
2
A8 B. 10 c. 2 p. 32,
32 32 81 76

MGt cai mii bang vai cia nha 4o thudt véi cac kich thudc nhu
hinh v& dudi day. Hay tinh tong dién tich vai can c6 dé lam nén
cai mii d6 (khong ké vién, mép, phan thira).
A. 750,257 (cm?). B. 7007 (cm?).

%_L—/
C. 756,25z (cm?). D. 754,257 (cm?).

Cho hinh chép S.ABC ¢6 déy 1a tam gidc ABC ddu, duong cao SH véi H I trong A ABC
va 2SH=BC, (SBC) tao véi mat phang (ABC) mot goc 60°. Biét c6 mot diem O nam trén
duong cao SH sao cho d (0;AB)=d(0;AC)=d(0;(SBC))=1. Tinh thé tich khdi cau ngoai
tiép hinh chop da cho.

A 2567 g 1257 c 5007 D, 3437

81 162 81 48

Cit mot khéi non tron xoay c6 béan kinh day bang R, dudng sinh 2R bai

mot mit phang (a) qua tdm day va tao v&i mat day mot goc 60° tinh

ty s6 thé tich cua hai phan khoi non chia béi mit phang () ?

A. E B. 1 .
P 2(77,'—1)

c. 2 D, X =4
3 67

Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép t& dién ABCD biét ring AB=CD=a, BC=AD=b,
AC=BD-=c.

A. JaZ+b?+c?. B. \/2(a2+b2+cz).
C. %\/a%b%cz . D. %\/a2+b2+c2 .

C6 mot be hinh hop chit nhat chira day nuée. Nguoi ta cho ba khoi
nén giong nhau co thiét dién qua truc la mét tam giac vubng can vao

bé sao cho ba dudng tron day cua ba khdi ndn tiép xdc vai nhau, mot T
khoi nén c6 duong tron day chi tiep xdc véi mot canh cia day bé va \ D
hai khoi nén con lai ¢6 duong tron day tiep xdc vai hai canh cua day AN “‘_-_-_-_-_:;;:"I,’
bé. Sau d6 nguoi ta dat 1én dinh caa ba khoi ndn mét khoi cau cé ban PXA Y g
p 3 4 , , , ) IO e L A \ ) b \\‘\,"*\"/
kinh bang 3 lan ban kinh day cua khoi non. Biet khoi cau vira du ARV I
I{I R \\

37

ngap trong nudc va lugng nude trao ra la (Cms). Tinh thé tich | ,<__ 7/ X 5 |,

nude ban dau ¢ trong bé.
A. ~885,2 (cm3). B. ~1209,2 (cm3). C. ~1106,2 (cm3). D. ~1174,2 (cm3).
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Céau 308.

Cau 3009.

Céau 310.

Céau 311.

Céau 312.

Céau 313.

Céau 314.

Trong khéng gian cho tam giac ABC déu canh bang 2 ¢ dinh, M 1a diém thoa méin
MA? + MB? + 2MC? =12. Khang dinh nao sau diy dang?
A. Tap hop cac diém M 1a mit cdu c6 ban kinh R=+/7 .

. . ) 2T
B. Tap hop cac diém M la mat cau c¢6 ban kinh R = T\/_
A 7 s R Y - A r ’ ’ \/7
C. Tap hop cac diem M la mat cau c6 ban kinh R = -
. . ) 2T
D. Tap hop cac diem M la mat cau c6 ban kinh R = T\/_

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh a, SAD la tam giac déu va nam trong mat
phang vudng goc voi day. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua BC va CD. Tinh ban kinh R
cua khdi cau ngoai tiép khbi chop S.CMN .

av29 B.R:a@. C.R:a\/3_7. D.R:5a\/§
8 12 6 s 12

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a, SAD la

tam gidc déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Goi

A R=

M va N lan luot 1a trung diém caa BC va CD (tham khao B
hinh v& bén). Tinh ban kinh R ciua khéi cau ngoai tiép hinh M
chép S.CMN . D N C
A R=29S 8. =33 . R-3 D, R= 588

12 6 8 12

Cho tir dién ABCD ¢c6 AB=BC=CD=2, AC=BD=1, AD :\/g. Tinh ban kinh cia mat
cau ngoai tiép tir dién da cho.
AL g Y7 c. 339 p. 28

3 6 3
Trong khong gian cho hai dudng thang chéo nhau d va A, vubng géc véi nhau va nhan
AB =a lam doan vuong goc chung Aed, BeA. Trén d lay diém M , trén A lay diém N
sao cho AM = 2a, BN =4a. Goi | Ia tdm mat cau ngoai ti€p tir dién ABMN . Khoang cach
gitra hai duong thang AM va Bl la

A R B. a. c. i D. Za‘/i.
17 5 3

Cho tir dién déu ABCD c6 mit cau ndi tiép 1a (S,) va mat cau ngoai tiép 1a (S,), hinh lap
phuong ngoai tiép (S,) va ndi tiép trong mit cau (S,). Goi r;, I, r, lan lugt 1 ban kinh cac
mit cau (S,), (S,), (S;). Khang dinh nao sau day dung?

Alingér_z:i_ Bi:gvér_z:i
r, 3 I 3 r, 3 I 2
C.£:1Vér_2:i_ Di:lvér_z:i
L 3 1, 43 L 3 1, 33

Cho khdi try ¢6 chiéu cao h=16 va hai day 1a hai duong tron tam O, O’ véi ban kinh R=12.
Goi | 1a trung diém cua OO’ va AB la mot day cung cua duong tron (O) sao cho

AB =12+/3 . Tinh dién tich thiét dien cua khéi tru véi mat phing (1AB).
A. 120/3 +80x. B. 481 +244/3. C. 60+/3 +40x. D. 1204/3.
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Céau 315.

Céau 316.

Céau 317.

Céau 318.

Céau 319.

Céau 320.

Céau 321.

Céau 322.

Cau 323.

Mot khdi gd 6 hinh try véi ban kinh day bang 6 va chiéu cao

bing 8. Trén mot duong tron day nao dé ta ldy hai diém A, B ‘
sao cho cung AB 6 sd do 120°. Ngudi ta cat khic gd bai mot

mat phang di qua A, B va tam cua hinh try (tdm caa hinh try 1a I\

trung diém ctia doan ndi tam hai ddy) dé duoc thiét dién nhu hinh

vé. Biét dién tich S cua thiét dién thu dugc c6 dang

S=an+by3. Tinh P=a+b.

A. P=60. B. P=30. C. P=50. D. P=45.

C6 tam bia hinh tam giac vudng can ABC
c6 canh huyén BC bang a.Ngudi ta mubn
cat tam bia d6 thanh hinh chir nhat MNPQ }/M
rdi cudn lai thanh mot hinh tru khong day ~ A
nhu hinh v&. Dién tich hinh chit nhat dé 2
bang bao nhiéu dé dién tich xung quanh cua
hinh try 12 16n nhét? B Q
a’ a’

2
AL B 2. 2 .
2 4 12 8

Vin dé 5. TRICH 12 PE THI CUA BGD NAM 2017 + 2018

[2H2-1-MH1-2017] Trong khdéng gian, cho tam gidc ABC wvubng tai A, AB=a va
AC =a+/3 .Tinh do dai duong sinh | cua hinh nén, nhian dugc khi quay tam giac ABC xung
quanh truc AB
A l=a. B. 1=+2a. C.1=+3a. D.l1=2a.
[2H2-1-MH2-2017] Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢ d6 dai canh ddy bang a
va chiéu cao bang h. Tinh thé tich V cua khéi tru ngoai tiép ling tru d4 cho.
2 2
ﬂ'ag h BV ma‘h

[2H2-1-MH3-2017] Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 3za® va ban kinh bang a.
Tinh d6 dai duong sinh caa hinh nén d& cho.

A V= C.V =3ra*h. D. V =ra’h.

A.|:@. B. | =22a. c.1=32 D. 1=3a.
2 2
[1H2-1-MH3-2017] Tinh thé tich V cua khéi tru ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a.
3 3 3
Av =2 B.V = ra’. cv="2, p.v="2
4 6 2

[2H2-1-101-2017] Tinh thé tich V cua khéi tru c6 ban kinh ddy r =4 va chiéu cao h=44/2.
Khang dinh ndo sau day 1a khang dinh dung?

A.V =1287. B.V =64/27. C.V =32r. D.V =32/2x.
[2H2-1-102-2017] Cho khéi nén cé ban kinh day r =+/3 va chiéu cao h=4. Tinh thé tich V
ctia khdi non dé cho.

167r\/§

AV = 7 B.V =4r. C.V =167/3. D.V =12r.

[2H2-1-104-2017] Cho hinh nén c6 ban kinh day r = \/§ va d0 dai duong sinh | =4. Tinh dién
tich xung quanh cua hinh nén dé cho.
A. S, =127, B. S, =437 C. S, =/397. D. S, =8v37.
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Céau 324.

Cau 325.

Cau 326.

Céau 327.

Cau 328.

Cau 329.

Cau 330.

Céau 331.

Cau 332.

Cau 333.

[2H3-2-104-2017] Cho mat cau (S) tam O, ban kinh R=3. Mt phang (P) cich O mot
khoang bing 1 va cat (S) theo giao tuyén la dudng tron (C) ¢ tam H . Goi T Ia giao diém
cua tia HO voi (S), tinh thé tich V' ctia khdi non ¢ dinh T va day la hinh tron (C).

327[ 167r

AV =— 3 B.V =16r. C.V=— 3 D.V =32r.

[2H2-2-MH1-2017] Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1 va AD=2. Goi
M,N lan luot 13 trung diém cia AD va BC . Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN , ta
dugc mot hinh try. Tinh dién tich toan phan S, cua hinh try do.

A. S, =4r. B. S, =27. C.S,=67. D. S, =107

[1H2-2-MH2-2017] Cho khéi (N) c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bing
157 . Tinh thé tich V' cua khdi non (N).

A.V=12r. B.V =20r. C.V=36rx. D.V =60r.
[2H2-2-MH2-2017] Cho hinh hop chir nhat ABCD.AB'C'D' ¢c6 AB=a,AD=2a va
AA' =2a. Tinh ban kinh R cua mat cau ngoai tiép tir dién ABB'C’.

A R=3a. B. R_?’:‘ C. R_3; D. R=2a.

[1H2-2-MH3-2017] Cho hinh chdp t& gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 3+/2a, canh bén
bang 5a. Tinh ban kinh R ciia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A R=+3a. B. R=+/2a. C. R_zza D. R=2a.

[2H2-2-101-2017] Tinh ban kinh R cia mat ciu ngoai tiép mot hinh lap phuwong c6 canh bang 2a.
A R= ;/— B.R=a. C. R=23a. D. R=+/3a.
[2H2-2-101-2017] Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 cac canh déu biang a+/2. Tinh thé
tich V cta khéinén co dinh S va duong tron day 1a duong tron ndi tiép tir giac ABCD.
3 3

Av-TE gy - Y2 cov-T8 b,y 27

2 6 6 2
[2H2-2-102-2017] Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép hinh lap phuong canh a. Ménh dé nao
dudi day ding?

A. a=2V3R. B.a:T. C. a=2R. D.a= 3

[2H2-2-102-2017] Cho tir dién déu ABCD ¢4 canh bang 3a. Hinh nén (N) ¢6 dinh A va duong
tron déy la duong tron ngoai tiép tam giac BCD. Tinh dién tich xung quanh S, cia (N).
A. S, =6ra’. B.S,, =3/37a’.  C.S,=127a’. D. S,, =6v/37a’.

[2H2-2-102-2017] Cho mat cau (S) c6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4

va hai dudng tron day nam trén (S). Goi V, la thé tich khdi tru (H) va V, la thé tich khoi cau

. V.
S). Tinhtiso .
(S). Tin 1soV

AL_S B. -1 c -3 D. -2
v, Vv, 3 v, v, 3



GV. TRAN QUOC NGHIA (Suru tdm & bién tap) 91

Cau 334.

Cau 335.

Cau 336.

Céau 337.

Cau 338.

Cau 339.

[2H2-2-103-2017] Cho tr dién ABCD c6 tam giac BCD vuéng tai C, AB vubng goc v6i mat
phang (BCD), AB=5a, BC=3a va CD=4a. Tinh ban kinh R cua mat cau ngoai tiép tur

dién ABCD.
5a*/§. B. sta\/§. C. staﬁ. D. sta\/§.

3 3 2 2
[2H2-2-103-2017] Cho hinh try c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai duong sinh bang
duong kinh dudng tron day. Tinh ban kinh r cta duong tron day.

5“22”. C.r=5r. D.rzﬂ.

B. r=5.
2

A . R=

A.r=

[2H2-2-103-2017] Trong khéng gian cho tam gidc ABC vubng tai A,AB=a va ACB =30°.
Tinh thé tich V cua khdi non nhan duoc khi quay tam giac ABC quanh canh AC .

J3ra’ J3ra’

AV = S B.V =+/37a°. C.V= S D.V =ra’.

[2H2-2-104-2017] Cho hinh chdp S.ABCD c6 day la hinh chir nhat voi AB=3a, BC =4a,
SA=12a va SA vubng goc véi day. Tinh ban kinh R cua mit cau ngoai tiép hinh chép
S.ABCD.

AR-E ST S

2 2

D. R=6a.

[2H2-3-MH1-2017] Tt mot tdm ton hinh chitr nhat kich thuéc 50cmx=240cm, nguoi ta lam
cac thung dung nudc hinh try co chiéu cao 50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa bén
dudi):

Céch 1. GO tAm ton ban dau thanh mit xung quanh cua thing.

Céch 2. Cit tim ton ban dau thanh hai tAm bang nhau, roi gd mdi tim d6 thanh mat xung

quanh cta mot thung.

Ky hiéu V, la thé tich cuia thiing go duoc theo cach thir nhat va V, 1a tong thé tich ciia hai thiing

g0 duogc theo cach thir hai. Tinh ti sb \71
2
An_l B. -1 c.hop D. Yiog.
Vv, 2 v, v, v,

[2H2-3-MH1-2017] Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mit bén
SAB 1a tam gidc déu va nam trong mit phiang vudng goc v6i day. Tinh thé tich V' cua khéi cau
ngoai tiép hinh chop d4 cho.

5«/1_577 5«/1_577 4\/§7T S5

AV = . B.V= . C.V= . D.V=—.
18 o4 27 3
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Cau 340.

Céau 341.

Cau 342.

Cau 343.

Cau 344.

Cau 345.

Cau 346.

Cau 347.

[2H2-3-101-2017] Cho hinh nén S ¢d chiéu cao h=a va ban kinh diy r =2a. Mat phang
(P) diqua S, cit duong tron ddy tai A, B sao cho AB=2y/3a. Tinh khoang cach d tir tam
dudng tron day dén (P).

_af3 8. da. c g a5 b .22

2 5 2

A. d

[2H2-3-103-2017] Cho hinh nén (N) ¢6 duong sinh tao véi day mot goc 60°. Mit phang qua
truc cua (N) duoc thiét dién 1a mot tam gidc c6 ban kinh dudng tron noi tiép bing 1. Tinh thé
tich V cua khéi nén giéi han boi (N).

A.V =937 B.V =09r. C.V =33z D.V =3r.

[2H2-3-104-2017] Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D' ¢6 AD=8, CD=6, AC'=12.
Tinh dién tich toan phan S, cua hinh tru c6 hai duong tron ddy 1a hai duong tron ngoai tiép
hinh chit nhat ABCD va A'B'C'D'.

A. S, =576x. B. S, =10(2V11+5)x.
B. S, =267. D. S, =5(411+4)x.

[2H2-4-MH2-2017] Cho hai hinh vuéng cé cing canh bang 5
dugc xép chong 1én nhau sao cho dinh X caa mot hinh vudng 1a
tam caia hinh vudng con lai (nhu hinh v&). Tinh thé tich V cua vat
thé tron xoay khi quay md hinh trén xung quanh truc XY .

125(1+J§)n 125(5+2\/§)n
AV=———. B.V = > .

125(5+4\/§)n 125(2+\/§)7T v
C.V= - . D.V =—— ——.

[2H3-4-104-2017] Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(—2;0;0),
B(0;-2;0), C(0;0;-2). Goi D la diém khac O sao cho DA, DB, DC déi mt vudng goc
nhau va 1a tdm mat cau ngoai tiép tr dien ABCD. Tinh S=a+b+c.

A S=-4. B. S=-1. C.S=-2. D. S=-3.
[2H1-4-104-2017] Trong tét ca cac hinh chop tir giac déu noi tiép mat cau cé ban kinh bang 9,
tinh thé tich V cua khdi chop co thé tich Ion nhat.

A.V =144, B.V =576. C.V =57612. D.V =1446 .
[2H2-2-MH-2018] Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 3za’® va ban kinh day bang a.

Do dai duong sinh cua hinh ndn da cho bang

A. 22a. B. 3a. C. 2a. D. 37""

[2H2-3-MH-2018] Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 4. Tinh dién tich xung quanh S,
cua hinh tru c6 mot duodng tron day 1a duong tron noi tiép tam giac BCD va chiéu cao bang
chiéu cao cua ta dién ABCD.

B 16x/§7t
3

A S, = B. S, =8V2r. C. S, =

16\5” : D. S, =83
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Cau 348.

Cau 349.

Cau 350.

Céau 351.

Céau 352.

Cau 353.

Céau 354.

Cau 355.

[2H2-1-MP101-2018] Dién tich mat cau ban kinh R bang

A. %ﬂRz. B. 27R2, C. 47R?. D. 7R2.

[2H2-1-MP102-2018] Thé tich cua khdi cau ban kinh R bang

A. %ERS. B. 47R3, C. 27R3. D. %ﬂRS.

[2H2-1-MD103-2018] Khdi try tron xoay ¢ ban kinh day 1a r va chiéu cao h thi cé thé tich la
A. 2rrh. B. %m‘sh. C. %m‘sh. D. zr?h.

[2H2-1-MD104-2018] Dién tich xung quanh ctaa hinh tru tron xoay c6 ban kinh day r va do
dai duong sinh | bang

A. %m‘l. B. 4xrl. C. 2rrl. D. zrl.

[2H2-2-MD101-2018] Mat chiéc bat chi khéi ling tru luc gidc déu c6 canh day 3 mm va chiéu
cao bang 200 mm. Than but chi dugc 1am bang gd va phan 16i duoc 1am bang than chi. Phan
I6i c6 dang khdi tru c6 ciéu cao bang chiéu dai caa bat chi va day 1a hinh tron ban kinh 1 mm .
Gia dinh 1 m3gd c6 gia tri a (triéu dong), 1 m* than chi c6 gia tri 8a (triéu dong). khi d6 gia
nguyén vat liéu 1am mot chiéc bat chi nhu trén gan nhat vai két qua nao sau day?

A. 9,7.a (dong). B. 97,03.a (d6ng). C. 90,7.a (dong). D. 9,07.a (dong).

[2H2-2-MD102-2018] M6t chiéc but chi cé dang khdi tru luc gidc déu c6 canh ddy 3 mm va
chiéu cao bang 200 mm. Than bat chi duoc 1am bang gd va phan I6i duoc 1am bang than chi.
Phan 18i c6 dang khdi tru c6 chiéu cao bang chiéu cao bang chiéu dai cua bat va day 1a hinh
tron ¢6 béan kinh 1 mm. Gia dinh 1m?® gd c6 gia a triéu ddong, 1m® than chi ¢ gia 6a triéu
ddng. Khi d6 gia nguyén vat liéu lam mot chiéc bat chi nhu trén gan nhat véi két qua nao dudi
day?

A. 84,5.a dong. B. 78,2.a dong. C. 8,45.a dong. D. 7,82.a dong.
[2H2-3-MD103-2018] Mot chiéc bat chi ¢ dang khéi ling tru luc giac déu c6 canh day 3mm
va chiéu cao bang 200 mm. Than bat chi dugc lam bang gé va phan 18i dugc lam bang than
chi. Phan 18i c6 dang khdi tru c6 chiéu cao bang chiéu dai cua bat va day 1a hinh tron ¢ ban
kinh Zmm. Gia dinh 1m?® gd c6 gia a ( triéu ddng), 1m? than chi c6 gia 9a (triéu dong). Khi
d6 gia nguyén vat liéu 1am mot chiéc bat chi nhu trén gan nhat véi két qua nao dudi day?

A. 10,33.a (ddng). B. 97,03.a (dong). B.103,3.a (dong). D. 9,7.a (dong).

[2H2-2-MD104-2018] Mat chiéc bat chi khéi ling tru luc gidc déu c6 canh day 3 mm va chiéu
cao bang 200 mm. Than but chi dugc 1am bing gd va phan 16i duoc 1am bang than chi. Phan
I6i c6 dang khéi tru c6 chiéu cao bang chiéu dai cua bat chi va day 1a hinh tron ban kinh 1 mm .
Gia dinh 1m3gd c6 gia tri a (triéu dong), 1 m® than chi cé gia tri 7a (triéu dong). Khi d6 gia
nguyén vat liéu 1am mot chiéc bat chi nhu trén gan nhat vai két qua nao sau day?

A. 84,5.a (dong). B. 90,07.a (d6ng).  C. 8,45.a (dong). D. 9,07.a (dong).



TAI LIEU HQC TAP TOAN 12 - NON - TRU - CAU 94

DAP AN BAI TAP TRAC NGHIEM

12,34 |5,6 7|89 |10|1112,13|14|15|16 |17 18|19 |20

bl A|B|BIA|IA|B|/DCITA|JA|ICIA]A A|B|B|A|]C|D

21 |22 |23 |24 | 25|26 |27 |28 |29 |30 31|32 |33|34|35 (36|37 |38]|39]40

A/CIA|]C A|C/IA|D DIA|JC|C|A|B|A B|D|D|B]J|A

41 | 42 | 43 |44 | 45 | 46 | 47 | 48 | 49 | 50 | 51 | 52 | 53 | 54 | 55 | 56 | 57 | 58 | 59 | 60

BIA AJA/IA|B|]AIDIAJCI]A|CIA|A|IADIA|JC|C]|A

61 |62 | 63 | 64| 65|66 |67 |68 |69 |70 |71 |72 73|74 |75 76|77 |78 | 79|80

c/ blA|D C/IA|D D/ B|D DDA} B|B|D|C|C|D|B

8182|8384 |85|86|87|88 89|90 91|92 |93|94|95|96 |97 |98 |99 100
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1211122123124 | 125|126 127128129 130|131 132|133 |134|135|136 137|138 139 140

B|IBIA|JA/B|C| B/ B|B|]A B|]C|C|B|A|]C|C|A|A]|C

141|142 | 143 | 144 | 145|146 | 147 | 148 | 149 | 150 | 151 | 152 | 153 | 154 | 155|156 | 157 | 158 | 159 | 160
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161|162 | 163|164 | 165|166 | 167 | 168 | 169|170 171|172 173|174 175|176 177|178 |179|180

B/ D A|B|/B|C I AIA|C I AIA|IAJA|A| D B|B|A|D]J|A

181 (182|183 |184 | 185|186 |187 188|189 190|191 192|193 |194 195|196 197|198 199 200

AlC B|]CTA|DIAIA|D B|/DIA|]C|B|A|]A|B|B|A]|C

201|202 |203 |204 | 205|206 | 207 | 208 | 209 | 210 | 211 | 212|213 | 214 | 215|216 | 217|218 | 219 | 220

o, bp/sB|b)B|]C A|lCIC|B|A|]C|]A]|]C B|A|A|D|D|D

221222223 |224 225|226 | 227|228 | 229 | 230 | 231 | 232 | 233 | 234 | 235 | 236 | 237 | 238 | 239 | 240

B|IC T AJ]A|lC|]C| D B|A|DIA|C]A|A|B|]C|A|C|C]|A

241242243 | 244 | 245|246 | 247 | 248 | 249 | 250 | 251 | 252 | 253 | 254 | 255 | 256 | 257 | 258 | 259 | 260

o,e|D|C/ A|D|]C|/D AjC|C|C| A B/ B|A|D|A|B|D

261|262 | 263|264 | 265|266 | 267 | 268 | 269 | 270 | 271 | 272|273 | 274|275 | 276 | 277|278 | 279 | 280

AJCIA}]C AyC/ D) B|D}D|lC|B|B|B|A|A|B|A|A|D

281 282|283 |284 | 285|286 | 287|288 |289|290 291|292 | 293|294 | 295|296 | 297 | 298 | 299 | 300

A/A|D C B D/ A|ID DIA|/A|IAJ]A|B|D| D|B|A|D]|C

301|302 |303|304 305|306 (307|308 309|310 (311 |312|313|314|315|316 317|318 319|320

A/DlC} DD C}]B|]C B|]A|C|]A|]C|A|C|D|D|B|D|D

321322323324 325|326 327|328 329|330 331 |332| 333|334 |335|336 | 337 | 338 | 339 | 340
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341342343 |344 345|346 | 347 | 348 | 349 | 350 | 351 | 352 | 353 | 354 | 355 | 356 | 357 | 358 | 359 | 360

bl eB|c B B|B|A|C|A|D|C|D|D|D|C

Tai ligu tham khao:

[1]  Tran Van Hao — Hinh hoc 12 CB- Nha xuat ban Gido Duc Viét Nam

[21 Tran Van Hao — Bai tdp Hinh hoc 12 CB- Nha xuat ban Gi4o Dyc Viét Nam

[3] Tran Vin Hao - Hinh hoc 12 NC- Nha xuat ban Gi4o Duc Viét Nam

[4] Tran Van Hao - Bai tdp Hinh hoc 12 NC- Nha xuat ban Giéo Dyc Viét Nam

[5] Dé thithir THPT Quéc gia ndm 2017, 2018 ciia mot s6 truong, SGD.

[6] Dé thi minh hoa, dé tham khao, dé thir nghiém, dé chinh thic cia bo GD-PT Viét Nam
[71 Mot s tai lidu trén internet.
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GHI CHEP CA NHAN
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