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CHUONG

KHAO SAT HAM SO VA CAC BAI TOAN
LIEN QUAN

§ 1. SU DONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM S6
LY THUYET CAN NHG

Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén (a;b). Khi dé

@ Ham sb dong bién trén (a;b) néu y

Vxy, xo € (a;b): x1 <xp = f(x1) < f(x2) ) /
flx1) |=—

» Trén khoang (a;b), do thi 1a mot "duong di Ién" khi xét tit
trai sang phai. ol X X

@ Ham sb nghich bién trén (a;b) néu y

o) ==
Vx1, x2 € (a;b): x1 <xp= f(x1) > f(x2) f(x;) _\

» Trén khoang (a;b), dd thi 1a mot "duong di xubng" khi xét 1
tlf trdi sang phai. ol Xz %

Céc tinh chit thudng ding cho ham dan didu

@ Cho ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (a;b). Xét m,n € (a;b).

® Néu f(m) = f(n) thi m = n. ®@ Néu f(m) > f(n) thim > n.
® Néu f(m) < f(n) thim < n. @ V6i k 1a mot sd thuc cho trude, phuong
trinh f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém thuc

trén (a;b).

)
@ Cho ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (a;b). Xét m,n € (a;b).
)

® Néu f(m) = f(n) thim =n. ® Néu f(m) > f(n) thim <n.

® Néu f(m) < f(n) thi m > n. @ V6i k 1a mot s thyc cho trude, phuong
trinh f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém thuc
trén (a;b).

Lién hé giira dao ham va tinh don diéu

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a;b).
® Néuy' >0, Vx € (a;b) thiy = f(x) dong bién trén (a;b).
® Néuy' <0, Vx € (a;b) thiy = f(x) nghich bién trén (a;b).

Chii y: Ddu bang xdy ra chi tai cdc diém "roi nhau'.
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CAC DANG TOAN THUONG GAP

(3 DANG 1. Tim khodng don diéu clia mdt ham sb cho truéc

Phuong phdp gidi.
1. Tim tap xdc dinh 2 ctia ham sb.
2. Tinh y’, gidi phuong trinh y' = 0 tim c4c nghiém x; (néu co).
3. Lap bang xét dau y’ trén mién 2. Tt ddu y’, ta suy ra chiéu bién thién ctia ham s6.

¢ Khoang y’ mang diu —: Ham nghich bién.

e Khoang y’ mang dau +: Ham dong bién.

& Vidu 1. Haim s6 y = —x® + 3x — 4 ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;—1). B. (—o0;—1) va (1;+00).
C. (1;+). D. (—1;1).

& Vidu 2. Cho ham sb y = x® + 3x> — 2. Ménh dé nao dudi diy diing?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;5).
B. Ham sb dong bién trén khoang (—oo; 1) va (2; +o0).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —2) va (0;+o0).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —2) va (0; +o).

& Vidu 3. Ham s6 y = —x* 4 2x> — 2x — 1 nghich bién trén khoang nao sau day?
1 1
A. (—oo;——). B. (——; oo). C. (—o;1). D. (—o0;+o0).
! . (et 1) e

& Vidu 4. Ham sb y = x* + 8x> + 5 nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;+o0). B. (—o0;—6). C. (—6;0). D. (—oo;4-o00).

& Vidu 5. Ham s6 f(x) c6 dao ham f’(x) = x?(x+ 2). Phdt biéu nao sau day 1a diing?
A. Ham sb nghich bién trén cdc khodng (—oo; —2) va (0; +c0).
B. Ham sb dong bién trén cac khoang (—oo; —2) va (0;4-o0).
C. Ham s6 dong bién trén khodng (—2;+oo).
D. Ham s6 nghich bién trén khodng (—2;0).

. . 3 . .
& Vidu 6. Chohamsdy = )% Khang dinh nao sau day diing?
x J—
A. Ham sb dong bién trén cac khoang (—oo;3) va (3;+o0).
B. Ham s6 nghich bién trén cic khoang (—o0;3) va (3;+o0).
C. Ham s6 nghich bién trén R\ {3}.
D. Ham s6 dong bién trén R\ {3}.

3 \
’1‘. Ménh dé nio dudi dy ding?

& Vidu 7. Cho ham sby =
X+

Ham sb dong bién trén mdi khodng (—oo; —1) va (—1;+o0).
Ham s6 nghich bién v6i moi x # 1.

Ham sb nghich bién trén tap R\ {—1}.

Ham s6 nghich bién trén m&i khoéng (—oo; —1) va (—1;+o0).

Saw»>
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& Vi du 8. Ham sb nao sau day nghich bién trén tiing kho4ng xic dinh ctia n6?
x—1 B 2x+1 x—2 D x+5

. . y= . C. y= ) L y=
x+1 Y x—3 Y 2x—1 y

A y= .
Y —x—1

& Vidu 9. Ham sé y = v/2x — x2 nghich bién trén khoang nao sau?
A. (0;1). B. (0;2). C. (1;2). D. (1;+4oo).

(3 DANG 2. Tim khoding don diéu ctia ham sb béing hinh &nh db thi cho trudc

Phuong phdp gidi.

@ Néu dé bai cho d6 thi y = f(x), ta chi viéc nhin cdc khoang ma d6 thi "di 1én" hoic "di xubng".
® Khoang ma do thi "di 1én": ham dong bién;
@ Khoang ma dd thi "di xudng": ham nghich bién.

@ Néu dé bai cho do thi y = f/(x). Ta tién hanh lap bang bién thién ctia ham y = f(x) theo céc
budc:
@ Tim nghiém cta f'(x) = 0 (hoanh d9 giao di€ém vdi truc hoanh);
@ Xét dau f'(x) (phan trén Ox mang diu duong; phan dudi Ox mang diu 4m);
@ Lap bang bién thién ctia y = f(x), suy ra két qua tuong tng.

& Vidu 10. Cho ham sé y = f(x) c6 bang xét diu dao ham nhu hinh bén duéi

X | —oo -2 1 +oo
y + 0 - 0 +

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao sau day?
A. (0;1). B. (3;4). C. (—2:4). D. (—4;2).

& Vidu 11. Choham sd y = f(x) c6 bang bién thién
sau. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoéng nao sau
day?

A. (—o5). B. (0;2). 5

C. (2;+). D. (0;+c). N s

X | —eo 0 2 oo
f(x) + 0 — 0 +

—+o0

bén. Khang dinh nao sau ddy ding? / T\
A. Ham s6 dong bién trén khoang (1;3). oll 2
B. Ham s nghich bién trén khodng (6; o).

C. Ham s6 dong bién trén khodng (—oo;3).
D. Ham s6 nghich bién trén khodng (3;6).

& Vi du 12. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh V
7|
| X

& Vidu 13. Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién sau. Khang dinh nao sau day 1a ding?
A. H?m 80 ngh;ch.t,)lén trén R\ {2} Y | —oo > oo
B. Ham s6 dong bién trén (—eo;2) va (2;+4-o0). ; — —
C. Ham sb nghich bién trén (—oo0;2) va (2;+o). Y

D. Ham sb nghich bién trén R. 2 oo

—00 2
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<& Vi du 14. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, ham s6
y = f’(x) c6 d6 thi nhu hinh bén. Ham s y = f(x) dong bién trén khodng nio
trong cac khoang sau

A. (—o0;=2);(1;+e0). B. (—2;400)\{1}.

C. (—2;4o0). D. (—5;-2).

(3 DANG 3. Tim m dé ham s6 y = ax® + bx® + cx + d don diéu trén R
Phuong phdp gidi.
a=0
< A 23X <A N <7 a>0 o 3
1. Ham so dong bien trén R thi|y' > 0,Vx e R | & By hodc suy bien ¢ b =0
= c>0.
a=0
N A . . X A N a<0 o A
2. Ham so nghich bien trén R thi|y <0,Vx e R|< (i hodc suy bien < b =0
y =
c<0.

& Vidu 15. S gid tri nguyén ctia tham s& m dé€ ham sd y = x> — 2mx* 4+ 4x — 1 dong bién trén R
la

A. 2. B. vosb. C. 3. D. 4.
- % . . o % IR £ 1
& Vidu 16. Tim tht ca céc gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = —§x3 —mx*+ (2m —3)x —
m 2 nghich bién trén R.
A m<-3,m>1. B. 3<m<]1. C. 3<m<1. D m<1.

& Vidu 17. Tim tit ca cic gid tri ctia m d& ham sb y = (m — 1)x> — 3(m — 1)x* 4 3x + 2 ddng bién
trén R

A 1<m<2. B. 1<m<?2. C. 1<m<2. D 1<m<?2.
2 ~ ax+b "~ ~ ~ 2 ’ n
(O DANG 4. Tim m dé ham y = d don diéu trén trng khoang xac dinh
CX
Phuong phdp gidi.
d—cb
I. Tinhy = —— 7
Y (cx+d)?

2. Ham s dong bién trén ting khoang x4c dinh ctia né < |y > 0| < ad —cb > 0.

3. Ham s6 nghich bién trén tiing khoang x4c dinh ctia né < |y < 0|< ad —cb < 0.

- A c s - A 2N A 2— . < A A
& Vidu 18. Tim tit ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m d& ham sb y = HTlm nghich bién trén
cac khoang ma no xac dinh.
A m<l1. B. m<-3. C. m< 3. D. m<1.
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e A 2 .z . 2 A AT A X + m A A <A A N 2
& Vidu 19. Tim tit ca gid tri ciia tham s6 m d€ ham s6 y = 1 ludn dong bien trén tung khoang
X

xac dinh.
A. me (—oo;—1)U(1;+e0). B. me[-1;1].
C. meR. D. me(—1;1).

(O DANG 5. Bién luén don diéu ciia ham da thire trén khodng, doan cho truéc

Phuong phdp gidi.

& Loai 1: Tim diéu kién ctia tham s6 d€ ham sb y = ax’ + bx> + cx + d don diéu trén toan mién
xac dinh R.

a=0
PN . a>0 .
® Ham s6 dong bién trén R thi |y’ > 0, Vx € R| & { hoidc suy bién { b =10

Ay <0
c>0.
a=0
N A . . & A N a<0 o 3
@ Ham s6 nghich bién trén R thi|y <0,Vx € R | < A <Ohoac suy bien ¢ b=0
y =
c<0.

@ Loai 2: Tim diéu kién ctia tham s& d&€ ham sb y = ax® + bx* + cx + d don diéu trén khoang con
cua tap R.
Ta thuong gdp hai truong hop:

® Néu phuong trinh y = 0 gii dugc nghiém "dep": Ta thiét 1ap bang xét diu y’ theo céc
nghiém vita tim (xét hét cdc khd néng nghiém triing, nghiém phdn biét). T d6 "ép" khoang
ma diu y’ khong thda méin ra khéi khoang dé bai yéu cau.

@ Néu phuong trinh y = 0 nghiém "x4u": Ta st dung 1 trong 2 c4ch sau
Cach 1. Dung dinh 1y vé so sanh nghiém (sé néi ré6 hon qua bai gidi cu thé").
Céch 2. C6 1ap tham s m, dung do thi (cdch nay xét sau).

& Loai 3: Tim diéu kién ctia tham s6 d€ ham sb y = ax* + bx? + ¢ don diéu trén khoang con ciia
tap R.
@ Giai phuong trinh y' = 0, tim nghiém.

@ Bién luan cac truong hop nghiém (nghiém trung, nghiém phdn biét). Tu d6 "ép" khoang
ma du y’ khong thda méin ra khéi khoang dé bai yéu cau.

’ A 1 . N A . N A A 03 ~ .,
& Vidu 20. Chohamsby= §x3 — mx? 4+ 4x 4+ 2m, véi m 1a tham s6. Goi S 1a tap hop tit c4 cac gid
tri nguyén ciia m dé ham s6 dong bién trén R. Tim tap S.
A S={meZ||m|>2}. B. S={-2;-1;0;1;2}.
C. S={-1,0;1}. D. S={meZ||m| >2}.

& Vidu 21. Gia tri m d€ ham s& y = —x> + mx? — m ddng bién trén khodng (0;2) 1a
A. 0<m<3. B. m>3. C. me[1;3]. D. m<3.
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& Vidu 22. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham sb m d€ ham s6 y = x> — 3(m +2)x? + 3(m? +
4m)x + 1 nghich bién trén khoang (0;1)?
A 1. B. 4. C. 3. D. 2.

& Vidu 23. Tim tit ci céc gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = x* —2(m — 1)x> +-m — 2 ddng
bién trén khoang (1;3).
A. me[-5;2). B. m € (—o0;—5). C. me (2;4). D. me (—o;2].

(O DANG 6. Bién ludn don diéu ciia ham phan thirc trén khodng, doan cho truéc

Phuong phdp gidi.
. A iAo £ oo ax+b s
™ Loai 1. Tim diéu kién cta tham s0 d€ ham y = + don di€u trén tiing khoang xac dinh.
cx
ad —cb
® Tinhy = —.
— (cx+d)?

@ Ham s6 dong bién trén tiing khoang xdc dinh ctiané < |y > 0|< ad —cb > 0.

® Ham s6 nghich bién trén titng khoang xac dinh ciané < |y < 0|< ad —cb < 0.

. , b : , d
™ Loai 2. Tim diéu kién d€ ham y = axi—d don diéu trén khoang (m;n) C R\ {——}.
cx c
ad —cb
® Tinhy = —.
Y (ex+d)?

@ Ham sb dong bién trén khoang (m;n):

¥y >0 ad—cb >0
= d A d d
—— ¢ (m;n) ——<mhoic ——>n
c c c
® Ham s6 nghich bién trén khoang (m;n):
y <0 ad—cb <0
& d < d d
—— ¢ (m;n) ——<mhoic ——>n
c c c

nghich bién trén tap xac dinh cla

. ) ., . 3 A A N A X
& Vidu 24. Tim cic gia tri cia tham s6 m d€ ham s6 y = i_
X

no.
A m<2. B. m>2. C. m>2. D. m<2.
. N A mx—2m—3 4t N A . PN A 2 c o
& Vidu 25. Cho ham s6 y = ————= véi m la tham sb. Goi S 1a tap hop tit ca cdc gid tri
xX—m
nguyén clia m d&€ ham s6 dong bién trén khodng (2; +co). Tim s6 phan ti ctia S.
A. 3. B. 4. C. 5. D. 1.
’ 4 - 2 £ Z 1
& Vidu 26. Chohamsdy = 7 Tim m dé ham sb nghich bién trén khoang X 1) :
xX—m
1 1 1
A. §<m§1. B.m>§. C. m>1. D.mZE.
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(O DANG 7. M6t s6 bai todn lién quan dén ham hop

Phuong phdp gidi.
™ Loai 1: Cho do thi y = f(x), héi tinh don diéu ctia ham y = f(x).
® Tim nghiém cta f'(x) = 0 (hoanh do giao di€ém vdi truc hoanh);
@ Xét dau f’(x) (phan trén Ox mang dau duong; phan dusi Ox mang dau am);
® Lap bang bién thién ctia y = f(x), suy ra két qua tuong tng.
™ Loai 2: Cho do thi y = f’(x), hdi tinh don diéu ctia ham hop y = f(u).
® Tinhy =u’- f'(u);
® Gidi phuong trinh f/(x) = 0 & w=0
iai ng trin u) = . ;
2 . f'(u) = O( Nhin do thi, suy ra nghiém.)

® Lap bang bién thién ctia y = f(u), suy ra két qua tuong ting.
™ Loai 3: Cho do thi y = f/(x), hédi tinh don diéu ctia ham y = g(x), trong d6 g(x) c6 lién hé véi
f().
® Tinhy' = g¢'(x);

@ Giai phuong trinh g’ (x) = 0 (thuong ddn dén viéc gidi phuong trinh lién quan dén f'(x).
Loai nay ta nhin hinh dé suy ra nghiém).

® Lap bang bién thién ctia y = g(x), suy ra két qua tuong tng.

& Vi du 27. Ham s6 y = f(x) c¢6 do thi y = f'(x) y
nhu hinh vé& (dd thi f’(x) cit Ox & cdc diém c6 hoanh
do 1an luot 1a 1, 2, 5, 6). Chon khang dinh ding. 1 /\ 2
A. f(x) nghich bién trén khoang (1;2). [9) /
B. f(x) dong bién trén khoang (5;6).
C. f(x) nghich bién trén khoang (1;5).
D. f(x) dong bién trén khoang (4;5).

& Vidu 28. (THPTQG-2019, Ma d& 101) Cho ham s6 f(x) c6 bang xét diu f’(x) nhu hinh bén
dudi

X | —ee -3 -1 1 too
f(x) -0+ 0 - 0 +

Ham sb y = f(3 — 2x) nghich bién trén khodng
A. (4;+c0). B. (—2;1). C. (2:4). D. (1;2).

& Vidu 29. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Biét do thi
ham s y = f'(x) nhu hinh vé bén. Ham s6 f(x*> —2) dong bién trén khoang
nao trong cac khoang dudi day? 2/—1\o0| 1 X

A. (0;1). B. (1;V/3). C. (—1;0). D. (—/3;0).
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& Vidu 30. Cho ham s6 y = f(x). Do thi ctia ham s& y = f’(x) nhu y
2 6

hinh vé bén. bdt h(x) = f(x) — % Ménh d& nao duéi day ding? /
A. Ham sb y = h(x) dong bién trén khodng (2;3). a
B. Ham sb y = h(x) dong bién trén khodng (0;4). [ /
C. Ham sb y = h(x) nghich bién trén khoang (0;1). i /
D. Ham s y = h(x) nghich bién trén khodng (2;4). o 1
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN - PE SO 1
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phiong dn diing. Buéi hoc sau, cing véi GV kiém tra két qud.

LA ® O 0706 00| ®OO0|Ie ®OO0D|s®6® OO
2.0 ® O 0|8 ®® O 0O+ ® O Of20.06® O 0O|6® ® O O
3.0 ® O 0|9 ® OO0 ® OO0 6® OO0 ® OO
4. ® O O|10® ® © Ofj16.® ® © O|2® ® O O|8.® ® © ©
5 0® OO0 ® OO0 ® 00|30 6® 00| ® 0 0
6. ® O DO ® O O|BB® ® O ©|4® ® O O|3.® ® © O

A 4 1 A . A
Cau 1. Hamsoy = §x3 — 2x? 4+ 3x+ 1 dong bién trén khoang nao sau day?
A. (1;3). B. (2:+oo). C. (—o30). D. (0;3).
Cau 2. Cho ham s y = x?(3 — x). Ménh d2 nao sau day diing?
A. Ham sb da cho dong bién trén khoang (2; +oo).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (+o0;3).
C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;2).
D. Ham sb da cho dong bién trén khoang (—eo;0).

Cdu 3. Ham sb y = 2x* + 3 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;4-o0). B. (—o0;3). C. (—e00). D. (3;+400).
Cau 4. Ham s6 y = x* + 8x 4 5 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;+c0). B. (—o0;—0). C. (—6;0). D. (—oo;+c0).
Cau 5. Ham sb y = x* — 2x? 4 1 ddng bién trén khoang nao?

A. (—1;0). B. (—1;+00). C. (—3:8). D. (—oo;—1).
Cau 6. Tim tit ca cic khoang nghich bién ctia ham sb y = —x* +8x> — 7.

A. (=2;0), (2;+).  B. (=2;0). C. (—o0;—=2), (2;+). D. (2;4o0).

Cau 7. Ham sb nao dudi day nghich bién trén khoang (—oo; +00)?

A y=—x—x+3. B. y=—x*+4x-2. C. y=x"+4x>—1. D. y=x*-5x+7.
Cau 8. Cho ham sb y = x> — 5x% + 3x — 4 nghich bién trén khoang (a;b) v6i a < b; a,b € R va dong
bién trén cac khoang (—oo;a), (b;+o0). Tinh S = 3a + 3b.

A. §=6. B. §=09. C. §=10. D. S=12.

o 2 ’ 2 4
CdAu 9. Tim tat ca cac khoang nghich bién ciia ham s0 y = —§x3 —2x* —x—2017.

1 1 1
A (—Li4o). B. (—coi—= ) va(—=:+oo).
<2’+) ( ’ 2)Va< 2’+>

1
C. (—o0;+4o0). D. <—oo;——).
(~oo: 420 -
Cau 10. Cho ham s6 y = —x> + 1. Trong c4c khang dinh sau, khang dinh nao diing?
A. Ham sb dong bién trén khoang (0;2). B. Ham sb dong bién trén R.
C. Ham sb dong bién trén (—o0;0). D. Ham sb nghich bién trén R.

~ P -2 )
Cau 11. Cho ham sy = % Tim khéng dinh ding?
X
A. Ham sb xéc dinh trén R\ {3}.
B. Ham s6 dong biéntrén R\ {—3}.
C. Ham sb nghich bién trén mdi khodng xac dinh.
D. Ham sd dong bién trén mdi khodng xac dinh.
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. . 3x—1 N . < e
Cau 12. Cho ham sé y = x_2 Ménh dé nio dudi day 1a ding?
x JR—
A. Ham s6 nghich bién trén R.
B. Ham sb dong bién trén cac khoang (—oo;2) va (2; +o0).
C. Ham sb nghich bién trén céc khodng (—o0;2) va (2;+o0).
D. Ham s6 dong bién trén R\ {2}.

Cau 13. Ham s6 nao sau day nghich bién trén tip xdc dinh ctia n6?

-2 -2
* B. y:x . C. y=—x*+x2 D. y=—-x"+1.
x+1

A y= .
Y x—1

-~ N A 4 A <A A 2 N s A
Cdu 14. Ham s0 y = x+ — dong bién trén khoang nao dudi day?

X

A, (2;400). B. (0;+4o0). C. (-2;0). D. (—2;2).
Cau 15. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f’ (x) = x* — 4x?> + 3. Ham sb f (x) ddng bién trén cac khoang
nao sau day?

A. (—oo;—\/g),(—l;l)vél <\/§;+oo>. B. (—ﬁ;—l) va (1;\/§>.

C. (—o0;1) va (3;+o0). D. (—V2:0) va (V2;+o).

Cé&u 16. Cho ham s6 f (x) ¢6 dao ham f (x) = (x4 1)*(x— 1)’ (2 — x). Ham sb ddng bién trén khoang
nao dudi day?
A. (2;+400). B. (—151). C. (1;2). D. (—oo;—1).
Cau 17. Cho ham sb y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau. Ménh dé nao dudi day ding?
A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo; 1).
B. Ham s6 nghich bién trén khodng (0;2).
C. Ham s6 dong bién trén khodng (2; +o0). / + 0 — — 0 +
D. Ham s6 nghich bién trén khodng (1;+o0).

X |—o 0 1 2 4o

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu
hinh bén. Ménh dé nao sau day la ding?
A. Ham sb dong bién trén khoang (—2;2).
B. Ham s6 dong bién trén khodng (—oo;3). 3 Foo
C. Ham s6 nghich bién trén khoéng (—o0; —2). ) — T 0 —
D. Ham s6 nghich bién trén khodng (—2;2).

o R 2 b
Cau 19. Duong cong cta hinh vé bén la do thi cia ham s6 y = axt

) . cx+d y |
vGi a, b, ¢, d 1a cac so thuc. Ménh de€ nao sau day dung? !
A Y <0,Vx#1. l

B. Y >0V 1. R R R -
C. y/>0,Vx#2. 3 {
D. y <0,Vx #2. i

Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao y
sau day dung?
A. Ham s6 nghich bién trén (—oo; +0).
B. Ham s6 dong bién trén (—o;2).
C. Ham sb dong bién trén (—o0; —1).
D. Ham s6 nghich bién trén (1;+oo).

-2
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Cau 21. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi ham s6 y = f(x) nhu hinh vé dudi. Ham y
s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao?

A. (—o0;0). B. (—3;+4).
C. (—o4). D. (—4;0).

132 o x
Cau 22. Cho ham s6 y = V/x2 — 6x+ 5. Ménh dé nao sau diy ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoéng (3; +oo). B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).
C. Ham sb dong bién trén khoang (5; +o0). D. Ham sb nghich bién trén khoang (—oo;3).
2
o £ — 1 <
Cdu 23. Hamso y = rooxd nghich bién trén khoang nao?
x2+x+1 .
A. (1;+e0). B. (—1;1). C. (—oo5—1). D. (53)
Cdu 24. Ham s6 y = ax> + bx?> 4 cx +d ddng bién trén R khi va chi khi
a=b=0,c>0 B a=b=0,c>0
a>0;b*—3ac >0 S la<0;b*—3ac<0
a=b=0,c>0

D. a> 0:b*>—3ac<0.

a>0:b>—3ac<0’

Cau 25. Cho ham s6 f(x) c6 tinh chat f/(x) >0, Vx € (0;3) va f'(x) = 0 Vx € (1;2). Khang dinh nao
sau day la sai?

A. Ham sb f(x) dong bién trén khoang (0;3).

B. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0;1).

C. Ham sb f(x) dong bién trén khoang (2;3).

D. Ham sb f(x) 1a ham hing (ttc khong ddi) trén khoang (1;2).
CaAu 26. Néu ham s y = f(x) lién tuc va dong bién trén (0;2) thi ham sb y = £(2x) ludn dong bién trén
khoang nao?

A. (0;4). B. (0;2). C. (—2;0). D. (0;1).

o £ 2 . 2 1 R £
Cawu 27. Tim tat ca cac gia tri cia tham so m d€ ham s y = §x3 + (2m+ 1)x—3m — 1 dong bién trén
R. ! 1

A. m € (—o0;+c0). B. m<O. C. mZ_E' D. m<—§.

Cau 28. Choham sb y = —x> —mx? + (4m+9)x+ 5, v6i m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia
m dé& ham s6 nghich bién trén (—oo; 4+00)?

A. 5. B. 6. C. 7. D. 4.
~ ., .o % PPN A 2 . I3 A , > 2, . o
Cau 29. Tim cac gia tri cia tham s6 m d€ ham s0 y = xi— nghich bién trén cac khoang xac dinh cua
xX+m
no.
A m<2. B. m>2. C. m>2. D. m<2.
~ A - 2 .2 . 9 21N A . s A N ~ 2 , .
Cau 30. Cho ham s6 y = % Cac gia tri cua m dé ham so nghich bién trén cac khoang xac dinh
X+m—
cuano la
m>2
A 1<m<?2. B. . C. 1<m<2. D m=1.
m<1

A

HET
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BANG TO PAP AN TU LUYEN - PE SO 2
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Budi hoc sau, cung véi GV kiém tra két qud.

LOB®OODOIIT7TOB®O0OO0O|IBOBOO|IYEYB®OO|Is® G OO0
20 0® 0O 0|s®® O0O|+O®OG®OC0D|OGOCO|KO® OO
3.0 ® © 09 ®0® OCO|s00® C0O|RLOB®OO|RO ® OO
4. 0® OO0 ® O 0|® ® O 0|20 ® OCO0O|8O® G OO
MONONCRONNEONONCRONIVAONONCRONIEONONCRONPAONONON®)
6. ® ® O OO0 G O 0Of.® G O 0|40 ® C O30 B® O O
Cdu 1. Cho ham s6 y = x* —2x? +2. Ménh dé nao duéi day diing?
A. Ham sb dong bién trén khoang (2;+oo). B. Ham sb nghich bién trén khoang (2;+oo).
C. Ham sb dong bién trén khoang (—oo;0). D. Ham sb nghich bién trén khoang (—oo;0).
4
Cau 2. Himsby= —% + 1 dong bién trén khoang nao sau day?
A. (—e0;0). B. (1;+c). C. (—3:4). D. (—oo51).
Cau 3. Ham sd nao sau day khong dong bién trén (—oo; +o00)?
—1
A y=x342. B. y=x+x>—1. C. y:x . D. y=x+1
x+2
- N 4 x+1 2 . N A P
Cau 4. Chohamsdy = e Khang dinh nao sau day ding?
—Xx
A. Ham sb da cho dong bién trén tiing khoang x4c dinh ctia n.
B. Ham sb da cho dong bién trén R.
C. Ham sb da cho dong bién trén khoang (—oo;2) U (2;4-o0).
D. Ham sb da cho nghich bién trén tiing khoang x4c dinh ctia né.
Cau 5. Ham sb y = (x* — 4x)? nghich bién khoéng nao dudi day?
A. (2;4). B. (—1;2). C. (0;2). D. (0;4).
Cau 6. Ham sb y = v/2x — x2 nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (—oo31). B. (1;+c0). C. (0;1). D. (1;2).

Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) = —x*> 4 5x — 6 v6i moi x € R. Ham s6 y = —5f(x)
nghich bién trén khoang nao?

A. (—o0;2) va (3;+400). B. (3;+40c0)

C. (—o032). D. (2;3).
Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. y
Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao sau day?

A (Zooy—1). B. (~1:0).

C. (0;2). D. (1;+o). -1 Y

2 X

Cau 9. Cho ham sd y = f(x). Him s6 y = f’(x) c¢6 dd thi nhu hinh y y= )
bén. Ham s6 y = f(2 — x) dong bién trén khoang

A (1:3). B. (2:-+o).

C. (—2;1). D. (—o0;—2). /]

%0 \/4 X
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Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va f’ (x) > 0, Vx > 0. Biét f (1) = 2, hoi khang dinh
nao sau day c6 thé xdy ra?

A f2)+f(3) =4 B f( )=
C. f2)=1. 7(2018) > £(2019).
Cau 11. Choham s6 y = f(x). Ham s6 f’(x) ¢6 do thi nhu hinh bén. Héi ham y
s6 y = f(1 —x) dong bién trén khodng nao?
A. (052). B. (—o0;2).
C. (—1;1). D. (2;400).
—1 1 3
0 X
1
Cau 12. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [—1;4] va c6 do6 thi ham y
s6 y = f’(x) nhu hinh bén. Héi ham s6 g(x) = f (x*+1) nghich y=f'(x)
bién trén khodng nao trong cac khoang sau?
A (—1;1). B. (0;1). _1/\1 4 .

C. (1;4). D. (V3:4). 0

Cau 13. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) c¢6 d6 thi nhu hinh
bén. Ham s6 y = f(x — x?) nghich bién trén khoang nao dudi day?

1 -3
—  -loo Tl 2
A'<2’+>' B'<2’+>'
3 I
¢ <_°°’§>' D <§’+°°>'

Cau 14. Tim mbi lién hé gitta cic tham s6 a va b sao cho ham s6 y = f(x) = 2x +asinx+ bcosx luén

tang trén R?
1+v2 1
7

1
B. —+-=1. C. a+2b=23. D. a*+b%<4.

A. 2b >
a+zbz a b

o . . . . 1 R o
Cau 15. Tim gia tri 16n nhat cia tham s6 m d€ ham s6 y = §x3 — mx? + (8 4 2m)x +m + 3 dong bién

trén R.
A m=2. B. m=-2. C. m=4. D. m=—4.

o . £ 1 2
Cau 16. C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham so y = —§x3 — mx? + (m — 6)x + 3 nghich bién trén
khodng (—oo;+00)?

A. 4. B. 6. C. Vb sb. D. 5.

~ . 1 P
Cau 17. Cho ham s0 y = g(m2 — 1) 4 (m+1)x* +3x — 1, v6i m 1a tham sb. S6 gid tri nguyén clia

tham s6 m thudc [—2018;2018] dé ham sb dong bién trén R 1a
A. 4035. B. 4037. C. 4036. D. 4034.

Cdu 18. Tim tit ca cdc gid tri thuc ctia tham sd m d€ ham s6 y = x® — 3mx®> — 9m?x nghich bién trén
khoang (0;1).
1

1
A.nghoécmg—l. B.m>§.
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1
C. m<—1. D—4<m<§.

Cau 19. Tim tit ca cdc gia tri thuc clia tham s& m d&€ ham s6 y = x> — 3mx? — 9m?x dong bién trén
khoéang (1;+o0).

1
1 1
C.nghoécmg—l. D. —lgmgg.

Cau 20. Tim m d€ ham s6 y = x> — 6x +mx + 1 dong bién trén (0; +oo).

A m>12. B. m<12. C. m>0. D. m<O0.
Cau 21. Goi T 1a tap hop céc gia tri nguyén duong ctia tham sb6 m dé€ ham sé y = x* — 2mx? 4 1 dong
bién trén khodng (2;+o0). Tong gid tri céc phan td ctia T

A. 4. B. 10. C. 6. D. 8.
Cau 22. Gia tri m &€ ham s6 y = —x> + mx? — m ddng bién trén khoang (0;2) 1a
A 0<m<3. B. m>3. C. me[1;3]. D. m<3.

Cau 23. Goi S 1a tap hgp céc gid tri thuc cta m dé ham s6 y = 2x> 4+ 3(m — 1)x* +6(m — 2)x + 2017
nghich bién trén khoang (a;b) sao cho b —a > 3. Gia s S = (—oo;my) U (ma;+o0). Khi d6 m; + my

bing
A. 2. B. 6. C. 4. D. 8.
Cau 24. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham sé m d€ ham s6 y = n ludn nghich bién trén ting
xX+m
khoang x4c dinh ctia ham sb.
A L B. 2. C. 3. D. Vo sb.
Cdu 25. Cho ham sb y = x—_i—'—_nza Tap hop tit ca cac gia tri cia m d€ ham s6 dong bién trén khoang
X
(0;+00) 1a
A. (2;+400). B. (—o0;2). C. [2;+400). D. (—o0;2].
Cé&u 26. Ton tai bao nhiéu s nguyén m dé ham sb y = >~ ddng bién trén khodng (—co;—1)?
x—m
A. 3. B. 4. C. 2. D. Vo sb.
- Cx . omx+2 £ a1 on Ao 2ol A o
Cau 27. Cho ham so y = et v6i m 1a tham so thuc. Goi S 1a tdp hgp tat ca cac gia tri nguyén cta
x+m
tham s6 m d€ ham s6 nghich bién trén khoang (0;1). Tim sb phan ti ctia S.
A. 1. B. 5. C. 2 D. 3.
o A P , ., . > A TS A mx + 16 A <A A 2
Cau 28. Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m d€ ham s6 y = dong bién trén khoang (0; 10).
m
A. m € (—o0;—4) U (4;+00). B. m € (—o0;—10] U (4;+00).
C. m € (—oo; —4]U[4;+o0). D. m € (—o0; —10] U [4;+o0).
Cau 29. Cho a,b 1a hai sé nguyén duo ho cé hai ham s6 y = 200 (1) vay = 2F9 (o)
. Cho a,b 1a hai s6 nguyén duong sao cho ca hai ham s6 y = vay=
. ) ’ g 8 ) Y 4x+a . Y 4x+b
dong bién trén tiing khodng xdc dinh. Gi4 tri nhd nhat cta bi€u thic S = 2a + 3b bang
A. 25. B. 30. C. 23. D. 27.
Cau 30. Cho ham s6 f(x) c6 bang xét diu clia dao ham nhu sau
X —oo 1 2 3 4 o0
() -0 + 0 + 0 — 0 +
Ham s6 y = 3 f(x+2) — x> + 3x ddng bién trén khoang nao dudi day ?
A. (1;+00). B. (—oo;—1). C. (-1;0). D. (0;2).

HET
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§ 2. CUC TRI CUA HAM SO
LY THUYET CAN NHG

1. Ham sb dat cuc tri tai xo thi xy 12 nghiém ctia phuong trinh y’ = 0 hoiic xo 1a di€m ma tai d6 dao
ham khong xdc dinh (chi c6 mdt chiéu nhé, diing suy ngudc lai).

2. Bang tdng két tén goi:

(x1;y1) 1a diém cuc dai ctia do thi ham s
Vi e x; 1a diém cuc dai ctia ham s6
e y; 1a gid tri cuc dai cia ham sb

. e x; 1a di€m cyc ti€u ctia ham O

\;/ X ey lagiatri cuc ti€u clia ham s6
|

|

- — — — —

CAC DANG TOAN THUONG GAP

[JDANG 1. 'ng dung dao ham (quy téc 1) dé tim cuc tri cuc ham sé

\ — (x2;y2) 1a diém cuc tiéu cta do thi ham sb
X

Phuong phdp gidi.
1. Giai phuong trinh y' = 0 tim cdc nghiém x; va nhing di€ém x; ma dao ham khong xac dinh;
2. Dua cdc nghiém x; va x; 1én bang xét diu va xét dau y';
3. Lap bang bién thién va nhin "diém ding":

e "Diing" trén cao tai diém (x;;y;) thi x; 1a diém cuc dai ciia ham s6; y| 1a gid tri cuc dai
(cuc dai) ctia ham s6; (x;y;) 1a toa do diém cue dai cta do thi.

e "Diing" dudi thip tai diém (x7;y7) thi x, 12 di€m cuc tiéu cda ham sb; y, 1a gia tri cuc
tiéu (cuc tiéu) ctia ham s6; (x2;y7) 1a toa do diém cue tieu ciia do thi.

& Vidu 1. Piém cuc tiéu ctia dd thi ham sb y = x> —x* +2 1a

2 50 50 2
A. <§ﬁ) B. (0;2). C. (ﬁ§> D. (2;0).

. < 1 .
& Vidu 2. Hims6y = §x4—3x2—3 dat cuc dai tai
A. x=0. B. x=—/3. C. x=3. D. x=+3.

& Vidu 3. Piém cuc tiéu ctia d6 thi ham sé y =x* —11a
A (—1;-1). B. (0;—1). C. (-1,0). D. (1;-1).
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& Vidu 4. Ham s6 y = x> — 3x% +2 ¢6 d6 thi 1a (C). Goi A, B 1a cac diém cuc tri cia (C). Tinh do
dai doan thang AB.
A. AB=2/5. B. AB=5. C. AB=4. D. AB=5V2.

& Vi du 5. Phuong trinh dutng thang di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6 y = x> —3x> + 1
la
A y=-2x—1. B. y=-2x+1. C.y=2x—-1. D. y=2x+1.

. . 1 3 5 R
& Vidu 6. Cho ham sb y = ~ 44 Exz ~2 ¢6 do thi (C). Tinh dién tich cta tam giac tao thanh
tir 3 diém cuc tri ctia do thi (C).
5v3 3 9v3
A 5223 B os— Y3 C. S=1/3. p s 23
4 4 4

& Vidu 7. Cho ham s6 y = 3x* —4x® — 6x% 4 12x + 1. Goi M (x1;y;) 1a diém cuc tiéu ctia do thi
ctia ham sb da cho. Tinh téng x1 + y1.

A. 5. B. —11. C. 7 D. 6.

(D DANG 2. Xdc dinh cuc tri khi biét bang bién thién hodc dbé thi

Phuong phdp gidi.
™ Loai 1: Cho bang bién thién hoic do thi ham y = f(x). Ta nhin "diém diing":

® "Diing" trén cao tai di€ém (x1;y;) thi x; 1a di€ém cuc dai cda ham s6; y; 1a gia tri cuc dai
(cuc dai) ctia ham sd; (x1;y;) 1a toa do diém cuc dai ctia do thi

@ "Duing" dudi thap tai di€ém (x2;y,) thi x, 1a diém cuc ti€u ctia ham sd; y; 1a gid tri cuc ti€u
(cuc tiéu) clia ham s6; (x2;y7) 1 toa do diém cuc tiéu ciia do thi

™ Loai 2: Cho d6 thi ham f’(x). Ta thuc hién tuong tu nhu & phan dong bién, nghich bién.

& Vi du 8. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién

- 9 . X | —oo —1 2 +oo

;gién nhu sau. Cuc ti€u (gid tri cuc tiéu)cua ham so Y n 0 — 0 n
A. 4. B. 2. 4 Foo
C. —1. D. 3. Y T ; "

I du 9. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Khang dinh nio sau diy sai’

& Vidu 9. Cho ham sb bang bién th hu hinh vé€. Khang dinh day sai?
A. Ham s.6 dat C}IC df'li ta\i x= 0 :/é x=1. x| 2 0 1 o
B. G?E}l tr} cuc tle}l c?ua }{am S;O lzang —1. N — 0 + T 0 -

C. Gia tri cuc dai cua ham so bang 2. n 5 5
D. Ham sb dat cuc tiéu tai x = —2. *
3 3 3 y \ / / \
—1 — oo —o0

& Vidu 10. Cho ham séy = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f(x) = (x — 1) (x — 2)%(x — 3)2017.
Khang dinh nao sau day ding?

Ham s6 dong bién trén cac khodng (1;2) va (3;+oo).

Ham s6 c6 3 diém cuc tri.

Ham s nghich bién trén khoang (1;3).

Ham sb dat cuc dai tai x = 2, dat cuc tiéu tai x = 1 va x = 3.

Saw»>
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& Vidu 11. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh va c6 dao ham f’(x). Biét ring 5 0 1/
hinh vé dudi day 1a dd thi cia ham s f/(x). Khang dinh nao sau day 1a ding o
vé cuc tri cia ham s6 f(x)?

A. Ham s6 f(x) dat cuc tiu tai x = —2.

B. Ham s6 f(x) dat cuc tiéu tai x = 1.

C. Ham sb f(x) dat cuc dai tai x = —1.

D. Ham s6 f(x) dat cuc dai tai x = —2. -

& Vidu 12. Tim s6 diém cuc tiéu trén doan [—2;4] cia ham f(x) g ‘

s6 y = f(x) biét ham s6 y = f’(x) c¢6 do thi nhu hinh vé bén. |

A 1. B. 0. /\ \A |

C. 2. D. 3. } }
2 0 V4 x

(3 DANG 3. U'ng dung dao ham (quy téc 2) dé fim cuc tri cuwc ham sé

Phuong phdp gidi. Chi ding khi ham s6 c¢6 dao ham cAp 2 tai xq. Ta thuc hién cdc budc:
1. Tinh y'. Giai phucng trinh y’ = 0, tim nghiém x.
2. Tinhy".

e Néuy”(xg) < 0 thi x la diém cuc dai ciia ham sd.

e Néu y"(xq) > 0 thi xq 12 diém cuc tiéu ca ham s6.

A Ghi nhd: "am" 16i, "duong" lom

& Vidu 13. Ham s6 y = x* — 4x? + 1 dat cuc tiéu tai diém c6 hoanh do
A x==+V2. B. x==+1. C. x=1. D. x=42.

<& Vidu 14. Tim céc diém cuc tiéu ctia ham s6 y = sin2x — x.
T T T T
A x= g—l—kn. B. x= —E—Fkn. C. x= §+k27r. D. x=——+Kk2m.

[ DANG 4. Tim m dé ham sb dat cuec tri tai diém x, cho truéc

Phuong phdp gidi.
1. Giai diéu kién y'(x) = 0, tim m.
2. Thit lai v6i m vira tim dugc bang mot trong hai cach sau:

e Cich 1: Lap bang bién thién v6i m vira tim dugc. Xem gid tri m nao thda yéu cau.

e Céch 2. Tinh y”. Thi y”(xp) < 0 = xo 1a diém CD; y"(xp) > 0 = x¢ 1a di€ém CT.

& Vidu 15. Tim tit ca cdc gid tri ctia tham s6 m d& ham sb y = x> — 2mx? + m?x + 2 dat cuc tiéu
taix = 1.
A. m=1. B. m=3. C. m=1lhoacm=3. D. m=—1.
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2
. <o X tmx+1 o Ao
& Vidu 16. Cho ham soy:fvdlmla tham s0. V6i gia tri nao cia tham so m thi ham
x+m
sb dat cuc dai tai x = 27

A. m=-3. B. m=3. C. m=-1. D. m=0.

(O DANG 5. Bién ludn cuc tri ham bdc ba y = ax? + bx> +-cx +d

Phuong phdp gidi.

1. Bién luan nghiém phuong trinh y/ = 0 (phudng trinh bac hai).

A>0 ., .
° : Ham s0 c6 hai diém cuc tri

a#0

. [a=0 .
e A <0 hodc suy bieén { O: Ham so0 khong co6 cuc tri.

2b . .
2. Pinh ly Vi-et: x| +xp = 3 vax)-xp = 31 (nhin tryc tiép ti ham s0).
a a

° x% +x% = (x1 +x2)% — 2x1x2; (x1 —x2)% = (x1 +x2)% —4x1x2

[ ]
° x% ~|—x% = (1 +x2)3 — 3w (x +x2).

3. Céc cong thuc tinh toan thuong gap

e Do dai MN = \/(xy —xa1)2 + (v — ym)?

, PN £ |Axpr +Bym +C| ..
e Khoang cach tu M dén A: d(M,A) = ,ViA: Ax+By+C=0.
g (M,A) e Y

e Tam giac ABC vudng tai A < Ag -AC = 0.
1
e Dién tich tam giac ABC la § = §|a1b2 —azby|, V(’jiAg = (ay;by), AC = (a2;b7).

. . 2 b
4. Phuong trinh duong thang qua hai diém cyc tri la y = ~%a (b* —3ac)x+d — 9—C
a a

- A . ., . A~ £ A 21N A 1
& Vidu 17. Cé tit ca bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham sé m d& ham sb y = §x3 —mx? 4 5mx—1
khong ¢6 cuc tri?
A. 6. B. 3. C. 5. D. 4.

& Vidu 18. Tim tit ci cic gia tri thuc ctia m d€ ham s6 y = x> — 3x2 4 (m + 1)x + 2 c6 hai diém
cuc tri.
A m<?2. B. m<2. C. m>2. D. m< —4.

& Vidu 19. Choy= (m—3)x> +2(m> —m— 1)x*> + (m+4)x — 1. Goi S 1a tap tit ca cac gia tri
nguyén ciia tham s6 m d€ d6 thi ham sb da cho c6 hai diém cuc tri nam vé hai phia ctia truc tung. Tim
s6 phan tif ctia S.

A. 4. B. 5. C. 6. D. 7.

& Vidu 20. Goi S 1a tap cdc gid tri duong ctia tham sd m sao cho ham sd y = x> — 3mx? +9x —m
dat cuc tri tai x;,x; thda man |x; —x;| < 2. Biét S = (a;b]. Tinh T = b —a.
A. T=2+3. B. T=1+3. C. T=2-3. D. T=3-3.

& Vidu 21. Cho ham s6 y = —x® — 3mx? 4+ m — 2 v6i m 1a tham sb. Tong tat ca cac gid tri ctia m dé
dd thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho AB = 2 bing
A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
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& Vidu 22. Tim m dé€ dd thi ham s6 y = —x> 4 3mx+ 1 ¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho tam gidc
OAB vudng tai goc toa do O.

A m=1. B. m=—1. C. m=1. D. m=0.

(O DANG 6. Bién ludn cuc tri ham tring phuong y = ax* + bx? + ¢

Phuong phdp gidi.
1. Tinhy' = 4ax® + 2bx = 2x(2ax*> + b); ¥y = 0 < x = 0 hodc 2ax*> +b =0 (1).
2. Nhan xét:
e Ham s6 c6 ba diém cuc tri khi (1) ¢6 hai nghiém khéc 0. Suy ra
e Ham s6 c6 ding mot diém cuc tri va a, b khong dong thoi bang 0.
3. Céc cong thic tinh nhanh: Y
cosA b+ 8a \ < /
° =
b3 —8a /\
X
b \LN

o S%Bc:_@' C B

& Vidu 23. Cho ham sb y = (m+ 1)x* — mx? + 3. Tim tit c4 cic gia tri thyc ctia tham s& m d& ham
s6 ¢6 ba diém cuc tri.

A. m € (—oo;—1)U|[0;+o0). B. me (—1;0).

C. m € (—oo;—1]U[0;400). D. m e (—o0;—1) U (0;4o0).

& Vidu 24. Tim tit c4 gid tri thuc ctia tham s6 m d€ ham sb y = (m —2)x* + (m? —4)x*> +2m — 3
c6 diing 1 diém cuc tri.

A. me[-2;2). B. m e [—2;4)\{2}.

C. me[-2;2]. D. m e [—2;+4).

& Vidu 25. Tim tit ci cdc gia tri ctia tham s& m d€ ba diém cuc tri ciia dd thi ham s6 y = x* +

(6m —4)x*> 4+ 1 —m 1a ba dinh ctia mot tam gidc vuong.
2 1
A.m:§. B. m:§. C. m=-1. D. m= /3.

& Vidu 26. Goi my 1a gid tri ca tham sd m d€ d6 thi ham s6 y = x* +2mx? — 1 ¢6 3 diém cuc tri
1ap thanh mot tam gidc c¢6 dién tich bang 4/2. Ménh dé nao sau day 1a ding?
A. mye(—1;1]. B. mpe (—2;—1]. C. mp € (—o0;—2]. D. mg € (—1;0).

GV: Phung V Hoang Em — DT:0972657617 Trang 19 Tai liéu 6n thi THPT Quéc gia



(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN - PE SO 1
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuwong dn diing. Budi hoc sau, cing véi GV kiém tra két qud.

LOB®OO0O7TOE®OOIBE®OO|e ® O |06 OO0
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3.0® O 0O9®® OCO|s0® 00|21 00|70 6® 00
4. 0B O 0O|(Ee ® O 0| ®OC 0|20 ®OO0O|EG® ® OO
MONONCRONNNONORORONIVAONONONONIEONONONONFEONORON®)
6. @ ® O OG0 ® O 0|0 ® 0 0|40 ® O O30 ® O 0O
Cau 1. Toa dd diém cuyc dai ctia dd thi ham s6y = x> —3x>+ 1 1a

A. (0;1). B. (2;-3). C. (1;-1). D. (3;1).
Cau 2. Goi x; 1a diém cuc dai x; 1a diém cuc tiéu ctia ham s6 y = —x> + 3x+ 2. Tinh x| + 2x,.

A. 2. B. 1. C. —1. D. 0.
Cdu 3. Hiéu sb giita gid tri cuc dai va gia tri cuc tiéu cda ham sb y = x> —3x% +4 1a

A. 4. B. —4. C. -2. D. 2.
Cdu 4. Piém cuc tiéu ctia ham sd y = —x* +5x> -2 1a

A. y=0. B. x=-2 C. x=0. D. y=-2.
Cdau 5. Cho ham s6 y = x* — 8x> 4 1. Chon ménh dé diing.

A. Nhin diém x = 6 lam diém cuc dai. B. Nhin diém x = 6 1am diém cuc tiéu.

C. Nhan diém x = 0 1am diém cuc dai. D. Nhan diém x = 0 1am diém cuc tiéu.
Cdau 6. S6 diém cuc tri ciia dd thi ham sb y = —x* +2x2 42 1a

A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.

A x 4 . o L a g 1
Cau 7. Tiep tuyen tai di€ém cuc ti€u cia do thi ham s6 y = §x3 —2x*+3x—5

A. C6 hé sb goc duong. B. Song song vdi truc hoanh.

C. C6hé sb goc bang —1. D. Song song véi dudng thang x = 1.
Cdu 8. Goi A, B 1a hai diém cuc tri ctia dd thi ham s6 y = x> — 3x> 4 4. Tinh dién tich S ctia tam gidc
OAB véi O 1a gbe toa dd.

A. S=8. B. S=/3. C. S=2. D. S=4.

Cdau 9. Khoang cich ti diém cuc tiéu ctia d6 thi ham sb y = x> — 3x> 4+ 2 dén truc tung bing
A. 1. B. 2. C. 4. D. 0.

Cau 10. Cho ham s6y = x* —8x? + 10 ¢6 dd thi (C). Goi A, B,C 1a ba diém cuc tri ciia d6 thi (C). Tinh
dién tich S cua tam giac ABC.

A. S=064. B. §=32. C. §=24. D. S=12.
Cau 11. Tim ham s6 c¢6 dd thi (C) nhan diém N(1;—2) 1a cyc tiéu
A y=x*—x2-2. B. y=x*+2x*—4. C. y=—x*4+2x2-3. D. y=x*-222-1.

Cdau 12. Cho ham s6 y = —x* +2x* — 4. Dién tich tam gidc tao bdi ba diém cuc tri ctia dd thi ham sb
la

1
A. 4. B. -

. C. L D. 2.
2

Cdu 13. Ham séy:x
x
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.

1 c6 bao nhiéu diém cuc tri?
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Cau 14. S6 diém cuc tri ciia ham s6 y = x*°'7 (x4+-1) 1a

A. 2017. B. 2. C. 1 D. 0.
Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R va c6 dao ham y’ = f/(x) = 3x® — 3x>. Ménh dé no sau
day sai?

A. Trén khoang (1;+4o0) ham sb dong bién. B. Trén khoang (—1;1) ham s6 nghich bién.

C. Do thi ham sb c6 hai diém cuc tri. D. Do thi ham sb c6 mot diém cuc tiéu.
Cau 16. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f(x) = x(x — 1)?(x — 2)*. S6 diém cuc tri
clia ham s6 y = f(x) Ia

A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.

Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén.

X | —oo ~1 0 1 +oo
f(x) -0 + 0 — 0 +

TN N

Gia tri cuc dai ctia ham sd 1a
A y=1. B. y=0. C. x=1. D. x=0.

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu hinh bén duéi.

x| —oo —1 0 1 oo
Y + 0 - + 0 -
2 3
—00 _ _ 2

Ham s y = f(x) c6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 19. Cho ham sé y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé nao duéi y
day ding?

A. Ham sb c6 gid tri cuc ti€u bang 2.
B. Ham s6 c6 gi4 tri cuc dai bang 0.
C. Ham s dat cyc dai tai x = 0 va cyc tiéu tai x = 2. 2 2
D. Ham sb c6 ba diém cuc tri. 0 | x
l
|
[, R !

Cau 20. Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén R va c6 bang
xét diu cta dao ham nhu hinh vé bén. Ham s da cho dat
cuc tiéu tai y — 0 + 0 -

A. x=0. B. x=2. C. y=0. D. y=2.

Cau 21. Ham s y = f(x) lién tuc trén khoang K, biét do thi ctia ham sb

y' = f/(x) trén K nhu hinh v& bén. Tim s6 cuc tri ctia ham s6 y = f(x) trén

K.
A 1. B. 2.
C. 3. D. 4.
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Cau 22. Ham sb y = x — 3v/x2 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 2. B. 0. C. 1 D. 8.
Cdu 23. Ham s6 y = x> — 2mx? + m?x — 2 dat cuc tiéu tai x = 1 khi

A. m=3. B. m=1. C. m=-—1. D. m=-3.
Cdu 24. Véi gia tri nao ctia m thi ham s6 y = mx® — 3mx + 2 dat cuc dai tai x = 1?

A. m=3. B. m<O0. C. m=1. D. m#0.

CdAu 25. Tim tit ca cic gia tri thuc ctia tham sb m sao cho ham sd y = x> — 3mx? 4+ 3m + 1 ¢6 hai diém
cuc tri.
A. m>0. B. VmeR. C. m<O. D. m#0.

~ . N LA A o . s . o A 2N A 4
Cau 26. Goi S 1a tap hop tit ca cic gid tri clia tham s& m d& ham s f(x) = x> —mx? + (m + §> x+10

c6 hai diém cuc tri. Hi ¢6 bao nhiéu sd nguyén m € S va thda |m| < 20187
A. 4031. B. 4036. C. 4029. D. 4033.

Cau 27. Cho ham sb y = 2x* +3(m — 1)x> + 6(m — 2)x — 18. Tap hop tit ca cac gi tri cia tham s6 m
dé ham s6 c6 hai diém cuc tri thudc khoang (—5;5) 1a

A. (—o0;=3)U(7;+o0). B. (—3;+)\{3}.

C. (—o;7)\ {3} D. (-3;7)\{3}.

Cau 28. Biét dd thi ham sb y = x* 4 bx? + ¢ chi c6 mét diém cuc tri 1a diém c6 toa do (0; —1), khi d6 b
va ¢ thda man nhitng diéu kién nao dudi day?

A. b<Ovac=-1. B. b>0vac>0. C. b<Ovac<O. D. b>0vac=-1.
Cau 29. Cho ham s6 y = (m+ 1) x* — mx? + 3. Tim tét c4 c4c gid tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 c6
ba diém cuc tri.

A. m € (—oo;—1)U(0;+c0). B. me (—1;0).

C. m e (—oo;—1)U[0;+00). D. m e (—oo; —1]U[0;+00).

Cau 30. Cho ham sb f(x) = x* 4+ 4mx> +3 (m+1)x*> + 1. Goi S 1a tip hop tit ca cac gid tri nguyén clia
m d€ ham sd c6 cuc tiéu ma khong c6 cuc dai. Tinh tdng cic phan ti cia tap S.
A. 1. B. 2. C. 6. D. 0.

HET
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BANG TO PAP AN TU LUYEN - PE SO 2
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Budi hoc sau, ciung véi GV kiém tra két qud.
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Cau 1. Viét phuong trinh dudng thang di qua hai diém cuc tri ctia dd thi ham s6 y = —2x> 4 3x + 1.

A y=x+1. B. y=—x+1. C.y=x—-1. D. y=—x—1
Cdu 2. Goi d 1a dudng thang qua hai diém cuc tri cia dd thi ham sd y = x> — 3x+ 1. Diém nao sau day
thuoc d?

A. M(=2;1). B. N(3;—5). C. P(2:3). D. 0(3;—1).
Cadu 3. Khoéng céch giita hai diém cuc dai va cuc tidu ctia dd thi ham s6 y = (x+ 1) (x—2)?
A. 5V2. B. 2. C. 2V5. D. 4.

Cdu 4. Cho ham s6 y = x* — 2x? 4+ 2. Dién tich S ctia tam gidc tao bdi ba dinh cuc tri ctia dd thi ham s6
da cho la

A. 3. B. 4. C. L D. 2.
Cau 5. Ham s6 f(x) = Y9 + Cag1ox + Cro16%> + -+ + Caoix*1? €6 bao nhiéu di€m cuic tri?
A. L B. 2019. C. 2018. D. 0.

Cau 6. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x) = (x> — 1)x?(x —2)2°1? véi Vx € R. S6 diém cuc tri ciia ham
s6 da cho 1a

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.
Cau 7. Cho ham sd y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh bén. y
Hoi ham sb c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 4. B. 5. 5
C. 2. D. 3. S,

U [

—10 X
Cdu 8. Cho ham s6 y = x — sin 2x+ 3. Chon két luan ding.
A. Ham sb dat cuc tiéu tai x = § B. Ham sd dat cuc tiéu tai x = —g.
C. Ham sb dat cuc dai tai x = E D. Ham sb dat cuc dai tai x = —g.
Cau 9. Cho ham sb y = f(x) = sin2x. Héi trong khoang (0;2018) c6 bao nhiéu diém cuc tiéu?
A. 1285. B. 2017. C. 643. D. 642.
Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh va c6 dao ham trén R. Biét ham y

s6 y = f'(x) lién tuc va c6 do thi trén R nhu trong hinh v& bén. Héi ham s6
y = f(x?) c¢6 bao nhiéu diém cuc dai?
A. 2. B. 3.
C. 1. D. 0.
-2 0

IR
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Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén R va

) § X | —o0 -2 o

c6 bang xét dau cia y = f’(x) nhu sau. Hoi ham so0 / ! 3 il
g(x) = f(x*> — 2x) c6 bao nhiéu diém cuc tiéu? f -0+ 0 + 0 -

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 12. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu hinh + | —oo D) 1 oo
vé& bén. Hoi ham s6 = f (x* + 1) c¢6 bao nhiéu diém cuc
tri_ y’ - 0 + 0 +

A. O. B. 2. +oo +oo

C. 3. D. 1. y —~ L,
Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. Do thi ham s6 y = y

f'(x) nhu hinh vé bén. Ham s6 g(x) = 2f(x) +x? dat cuc tiéu tai diém
nao sau day?

A x=—1 1

B. x=0. —1

C. x=1. X
D. x=2.

Cdu 14. Tim gid tri thuc cta tham s6 m d&€ ham s6 y = x> — 3x? + mx dat cuc tiéu tai x = 2.

A. m=0. B. m=-2. C. m=1. D. m=2.
Cau 15. Biét v6i m = my thi ham sd y = x> — mx + 1 dat cuc dai tai x = —2. Tim khang dinh diing.
A. mg € (0;3). B. mgy € (10;14). C. mp € (7;10). D. mg € (4;6).

R ) 1
Cdu 16. Ham sf)yz§x3—mx2+(3m—2)x—|—lc()2cuc tri khi va chi khi
A m>1. B. 1<m<2. C. m<lhoaicm>2. D. m=1.

Cau 17. Ham s6 y = x> — 3x+ 1 —m v6i m 1a tham s6. Ham s6 c6 gia tri cuc dai va gid tri cuc tiéu trdi
dau khi

A. m=—1hodcm=23. B. -1 <m<3.

C. m < —1hoac m > 3. D. -1 <m<3.

Cau 18. Tim tit ca cdc gi tri thuc ctia tham sb m d€ ham s& y = —x* +2(m — 1)x> —m +7 c6 ba diém
cuc tri.
A m<l. B. m>1. C. m>1. D m<I1.

Cdau 19. Tap hop cic sb thuc m théa man ham s6 y = mx* — x> + 1 c6 diing mot diém cuc tri la

A. (—o0;0). B. (—oo;0]. C. (0;4-o0). D. [0;4-o0).
Cdu 20. Tim tit ca cic gia tri thuc ctia m sao cho diém cuc tiéu ctia dd thi ham s6 y = x> +x* +mx — 1
nam bén phai truc tung.

1 1 X
A. m<O. B. 0<m<§. C. m<§. D. Khong ton tai.

Cdu 21. Biét mg 1a gia tri ctia tham s& m dé ham s6 y = x> — 3x% +mx — 1 ¢6 hai diém cuc tri x1, x» sao
cho x12 + x%2 — x1x2 = 13. Ménh dé nao duéi day diing?

A. my e (—1;7). B. mpe (—15;—7). C. mye (7;10). D. mg € (—7;—1).
Cau 22. Cho ham s6 y = 2x> +3(m — 1)x> 4+ 6(m — 2)x — 18. Tap hop tt ci cic gid tri ctia tham s6 m
dé€ ham s6 ¢6 hai diém cuc tri thudc khoang (—5;5) la

A. (—o0; =3)U(7;+4e0). B. (—3;+e)\{3}.

C. (—eet7)\ (3 D. (-3:7)\ (3}
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Cau 23. Cho diém A(—1;3). Goi m; va my 1a cac gid tri ctia tham s6 m d€ dd thi ham s6 y = x> —

3mx* 4+ m c6 hai di€m cuc tri B va C thda ba diém A, B, C thang hang. Tinh m; + m,.

5 1
A. m1+m2:§. B. m1+m2:—5. C. m+mp=0. D. mi+my=-—1.

CaAu 24. Tim tit ca cdc gid tri cda tham s6 m d&€ d6 thi ham s6 y = x> 4 2x? + (m — 3)x+ m c6 hai diém
cuc tri va diém M(9; —5) nam trén dudng thang di qua hai diém cuc tri cta do thi.
A. m=3. B. m=2. C. m=-5. D. m=—1.

Cau 25. C6 tit ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham sb y = x8 + (m — 2)x° — (m? — 4)x* + 1 dat
cuc tiéu tai x = 0?
A. 3. B. 5. C. 4. D. Vo sb.

Cau 26. Cho ham sdy = f(x) biét f'(x) = x*(x — 1)3(x* — 2mx +m+6). S6 gia tri nguyén clia tham s
m d& ham s6 da cho c6 ding mot diém cuc tri 1a
A 7. B. 5. C. 6. D. 4.

Cdau 27. Tim tit ca cdc gia tri thuc ctia tham s6 m sao cho dd thi cia ham s6 y = x* +2mx®> 4+ 1 c6 ba

diém cuc tri tao thanh mdt tam gidc vudng can.
1
A m=———. B. m=-—1. C. m=

V9
Cau 28. Véi gid tri nao ctia m thi d6 thi ham s6 y = x* — 2(m — 1)x* +m* — 3m> 42017 c6 ba diém cuc
tri tao thanh mot tam gidc c6 dién tich bang 32?

D. m=1.

sl
O

A. 2. B. 3. C. 5. D. 4.
~ X . ~ A 1 , g . ~ 9 9 A .-,
Cau 29. Do thi ham s6 y = —§x4 —mx?+m? —1 ¢6 3 diém cuc tri tao thanh 3 dinh ctia mot tam giac
déu khi va chi khi
8
A m=2. B. m=-2. C.m=1. D.m:3§.

Cdu 30. Tim tit ci cic gid tri thuc ctia tham sb m sao cho d6 thi ham sb y = x* — 2mx? 4+ 2m* —m c6
ba diém cuc tri déu thudc cdc truc toa do.

A m=2. B. m=3. C. m=1. D.m:%.

HET
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§ 3. GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT CUA HAM $O
LY THUYET CAN NHO

Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén tap 2. Ta cé

o [f(X) SMVxE D ’
e M la gia tri 16n nhat cua ham so6 néu . Ymax | fla)
peD:flxg) =M !
Ki hiéu |max f(x) = M |
xX€9 |
% N
N .z . 2 A 2 N A A f(x) Z n7vx E ‘@ a T b X
e nla gia tri nho nhat cia ham so néu . }
o€ Z: f(xo) =n Flxo) b - ‘
Ki hiéu | min f(x) =n Ymin
X€ED

Cac phuong phap thudng diung dé tim max - min
e Dung dao ham (d6i v6i ham mot bién), 1ap bang bién thién.
e Dung bét dang thiic danh gid va kiém tra diu bang

® Bét dang thic Cauchy: Véi aj;an;- - - ;a, 1a cac sd thuc khong am, ta ludn c6

aj+ay+---+a,>nya-ax---ay

Dau "="xdyrakhia; =a, = --- = a,.
Truong hop thuong gdp Cauchy cho 2 s6 hodc 3 sé:
ea|t+ay>2\/aia. ea)+ar+az>3aiaras.

@ Bat dfmg thic Bu-nhia-cp-xki: V6i hai bd sb ay;az;--- ;a, va by;by;- - ; by, taludn c6

(arby +asby+- - +anby)? < (e} + @3+ +al) (b + b3+ + b2

ap ay

P p . aj
Dau "="xayrakhi — = = =... = —,
T b bn
e Dung diéu kién c6 nghiém ctia phuong trinh.
Gia st yo thudc mién gia tri ctia ham s6 y = f(x). Khi do, ton tai x € & dé phuong trinh f(x) = yg
c6 nghiém. Bién luin diéu kién nay, ta sé& tim dudc "khoang dao dong" ctia yg. Tt d6 suy ra max,
min.

CAC DANG TOAN THUONG GAP

(3 DANG 1. Tim max - min ctia ham sé cho truéc

Phuong phdp gidi.

& Vidu 1. Goi M,m lan luot 12 gia tri 16n nhét va gia tri nhd nhét ctia ham s6 y = x> 4 3x> —9x + 1
trén [—4;4]. Tinh tong M + m.
A. 12, B. 98. C. 17. D. 73.
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. 2 2 -1
& Vidu 2. Gi tri nhd nhét ciia ham s6 y = x+ 1 trén doan [0;3] 1a
X
1
A. miny = —. B. miny= -3. C. miny=1. D. miny=—1.
[0;3] 2 0:3] [0:3] [0;3]
2
. ) ) —3x+3 17 .
& Vidu 3. Gi4 trj 16n nhét ctia ham s6 y = oo trén doan [—2; 3 bang
7 13
A. 4. B. 3. C. ——. D. —.
2 3
& Vidu 4. Tim gia tri 16n nhit M ctia ham sb y = /7 + 6x — x2.
A M=4. B. M=/7. C. M=7. D. M=3.

4 ., . 2 A b N A 4 A 2 v
<& Vidu 5. Gi4 tri nhd nhat ciia haim s6 y = 3x + — trén khodng (0; +oo) bang
X

2
A. 3Y09. B. 2v9. C.?. D.f.

4 .-, . P A o N A 1
<& Vidu 6. Gid tri 16n nhit ctia ham s6 f(x) = mat

khoang nao dudi day?
3 3 3 3
v (o) om (i) (0. o ()
4 0 2 ¢ 0 4 4

& Vidu 7. Cho ham s6 y = f(x) 1a ham s6 lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé duéi
day. Khang dinh nao sau day 12 khiang dinh sai?

trén doan [1;2] bang 3. Khi d6 gia tri m thudc

X—m

A. Cuc dai cia ham s6 1 4. | —oo 1 0 1 oo
B. Cuc tiéu cia ham sé 1a 3. v
C. maxy =4. f ) T 0 0+ 0
D R _3 4 4
- miny =3 ) I N
— oo 3 —o0
’ A X . 2, y
& Vidu 8. Cho ham sb y = f(x) c6 dd thi 1a dudng cong & hinh bén. Tim --1{2
gia tri nhé nhit m cia ham sb y = f(x) trén doan [—1;1]. |
A m=2. B. m=-2. |
C. m=1. D. m=—1. . \O0 1
—1 : X
-2 +-- ‘
. ) . ) . y
& Vidu 9. Cho ham s y = f(x), biét ham s6 y = f’(x) ¢6 dd thi nhu
. < 13
hinh vé dudi diy. Ham s6 y = f(x) dat gia tri nhd nhat trén doan [E 5} —————————— ‘
tai di€ém nao sau day? 3
1 L
A x= é B. x=—-. o 1 3 *
2 2 3
C. x=1 D. x=0.
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& Vidu 10. Cho ham sb f(x) c6 dd thi ctia ham s6 y = f'(x) y

nhu hinh v&. Biét £(0) + £(1) — 2£(2) = f(4) — £(3). Gid tri nhé y =1
nhit m, gia tri 16n nhit M ctia ham sb f(x) trén doan [0;4] 1a 4 x
A. m= f(4), M= f(1). B. m= f(4), M= f(2). 5 5 ;

C. m=f(1),M= f(2). D. m=f(0), M= f(2).

(O DANG 2. M6t sb bai todn van dung

Phuong phdp gidi.
1. Bai toan chuyén dong:
e Goi s(t) 1a ham quing dudng; v(¢) 1a ham van tdc; a(t) 1a ham gia tdc;
e Khi d6 s'(¢t) = v(r); V/(¢) = a(t).
2. Bai toan thuc té — t6i uu.

e Biéu dién dii kién can dat max — min qua mot ham £(z).

e Khéo sat ham f(¢) trén mién diéu kién "ding" va suy ra két qua.

& Vidu 11. Tong gid tri 16n nhit va gid tri nhd nhit ctia ham s y = cos®> x4+ 9cosx + 6sin’x — 1
la
A 2. B. —1. C. 1. D. 2.

<& Vidu 12. Mot chét diém chuyén dong v6i quing dudng s(z) cho bdi cong thiic s(t) = 6¢2 — 13, ¢t
(gidy) 1a thoi gian. Hdi trong khoang thi gian tir 0 dén 6 gidy, van toc v (m/s) clia chit diém dat gid
tri 16n nhét tai thdi diém 7 (gidy) bang bao nhiéu?

A. t=3s. B. t=4s. C. t=2s. D. t=6s.

& Vidu 13. Tir mot tim tdn c6 hinh dang 13 niia hinh tron
ban kinh R = 3, ngudi ta muén cit ra mot hinh chit nhat (hinh vé
bén). Dién tich 16n nhét c6 thé ctia tAm ton hinh chit nhat 1a I

A. g. B. 6V2. C. 9. D. 9v2.

<& Vidu 14. Mot sdi day c6 chiéu dai 1a 6 m, dugc chia thanh 2 phan. Phan thi nhét dugc udn thanh
hinh tam gidc déu, phan thi hai uén thanh hinh vudng. Héi d6 dai ctia canh hinh tam gidc déu bing
bao nhiéu d€ téng dién tich 2 hinh thu dugc 13 nhé nhét?

| |
A. 12 m. B. 18v3 m. C. 36v3 m. D. 18 m.
4+/3 4+/3 4+/3 9+4/3
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn diing. Buéi hoc sau, cing véi GV kiém tra két qud.

ONONCRONFAONONORONICNONORCHONICRONONCHON P EONONGOR®)
2.0 ® O 0|8 ®® O 0O(1+® ® O O|2006® O0O|6® ® OO
3.0 ® O D|9®® OO0 ® O D|I21LO ® OO0 ® 0 O
4.0 ® O Of10.® ® © O|e.@® ® O O|2® ® © O|28.® ® © ©
50 ® 00N ® OO0 ® 0 0|30 6® 00| ® 0 0O
6. ® O 0O|2® ® O O8O B® O O|#® ® O O|30.® ® O O

Cau 1. Goi M va m 1an ludt 1a gia tri I6n nhét va gia tri nhd nhit ciia ham sd y = x> — 3x% — 9x+ 35 trén
doan [—4;4]. Tinh T = M +2m.

A. T =-41. B. T=-44. C. T =-43. D. T =-42.
Cau 2. Gia trj 16n nhét cia ham s6 y = —x* +4x? trén doan [—1;2] bing
A 1. B. 4. C. 5. D. 3.
o < < 1 N
Cau 3. Gia tri 16n nhat cia ham so6 f(x) = xi_z trén doan [1;3] bang
X
6 5 4 2
A —. B. -. C. -. D. -.
7 6 5 3
~ . 2 2 x> +3
Cau 4. Gia tri nhé nhat ctia ham s6 y = I trén doan [—4;—2] la
X
A. min y=-7. B. min y=——. C. min y=-8. D. min y=—6.
[—4;—2] [—4;—2] 3 [—4;—2] [—4;—-2]
CaAau 5. Tim gid tri 16n nhat, gi4 tri nhé nhit cia ham sb y = x + /12 — 3x2.
A. maxy =4, miny = 2. B. maxy =4, miny = —2.
C. maxy =2, miny = —2. D. maxy =2, miny = —4.
Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu N D) 0 ) oo
hinh bén. Xét ba khang dinh sau:
y + 0 — 0 + 0 -

(1) Ham sb dong bién trén khoang (0;2).

(2) Ham sb c6 mot cuc dai.

— 00 —1 —00
(3) Ham s6 ¢6 gid tri 16n nhét bang 3.
S0 khang dinh dung trong ba khang dinh trén la
A 1. B. 2. C. 3. D. 0.
Cdu 7. Tdng gia tri nhé nhét va 16n nhét cia ham sé y = v/2 — x2 — x bang bao nhiéu?
A 2—V2. B. 2. C. 2+V2. D. L
Cau 8. Cho ham sb y = f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu sau:
X —oo -1 0 1 oo
y - -0 + 0 -
Ménh dé nao sau day ding?
A. min f(x)= f(0). B. max f(x)= f(1).
(= Liteo) (0s+0)
C. (max]f(x) = £(0). D. ( min f(x) = f(—1).
—1;1 —o0;—1
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Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh bén dudi. Khiang dinh nao
sau day la dung?

A. Ham sb c¢6 hai diém cuc tri. Y | —oo 1 0 Too
B. Hém 5\6 c6 gid tri nhdé nhit bang 0 va gia tri 16n y _ 0 + H _
nhat bang 1.
C. Ham s(? c6 gid tri cyc dai bang 0. y tee ~_ 1 ~—_
D. Ham so c¢6 dat cuc tiéu tai x = 0 va dat cuc dai 0 —oo

taix=1.

- ) 1 e v 1AL S
Cau 10. Trén khoang (0;1), ham s6 y = x> 4 — dat gid tri nhd nhét tai xo bang
x

1 1 1 1
A - B. —. C. —. D. —.
2 V3 V3 V3
Cau 11. Ham sb y = 4sinx — 3cosx c6 gid tri 16n nhit M, gid tri nhé nhat m 1a
A M=Tm=1. B. M=5m=-5. C M=1,m=-17. D M=7m=-17.
” < x—m*+m _, . £ . P
Cau 12. Choham so y = —xl Tong cac gia tri cia tham s6 m sao cho gia tri nho nhat cia ham
X
s6 trén doan [0; 1] bang —2 1a
A. 2. B. 2. C. 0. D. 1.
Cau 13. Goi T 1a tap hop tit ca gid tri cia tham sd m d€ ham s6 y = mj_ 5 €6 gid tri 16n nhét trén doan
xX+m
X 5 2 2 » A .
[2;3] bang 2 Tinh tong S cuia cac phan ti trong 7.
18 17
A S=—. B. §=—. C. §=6. D. §=2.
5 5
2
~ AR A T > A o N A =5 3 N
Cau 14. Gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat ciia ham s6 y = COS™ X —>Cosx+ la
) 9 cosx—6
A. Ymax = g;ymin = 7 B. ymax = 13;Ymin = 4.
9 1
C. ymax:hymin:_?' D. ymang;ymin:_l-

Cau 15. Tim gid tri nhé nhit m ctia ham s6 y = /1 +x+4 /3 —x — /1 +x-+/3 —x trén tap xéc dinh
cua no. A 9
A m=2V2-1. B.m=_. C. m=2V2-2. D. m

Cau 16. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va c6 do thi ham s y
y = f'(x) nhu hinh vé. Biét rang f(—1)+ f(2) = f(1) + f(4), cic
diém A(1;0), B(—1;0) thudc do thi. Gia tri nhd nhit va gia tri 16n
nhét ctia f(x) trén doan [—1;4] 1an lugt Ia

A f(1),f(=1). B. 1(0),/(2).

C. f(=1),£(4). D. £(1),£(4). —1Q /1 4 x

Cdau 17. Tim m d& bét phuong trinh x* — 4x> —m + 1 < 0 ¢6 nghiém thuc.

A. m> -3 B. m<1. C. m>1. D. m<-3.
Céu 18. Cho ham s f(x) = - 1”11 v6i m 1a tham sb. Biét min / (x) +max f (x) = ~2. Hay chon Két
X ; 0;3
luan dung?
A. m=2. B. m>2. C. m=-2. D. m<-2.
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X2 +3x+3

Cau 19. Tim gia tri ctia tham sb m d€ bat phuong trinh > m nghiém ding v6i moi x €

1
[0;1].
7 7

A m<3. B.mgi. C.mzi. D. m>3.

R ) . 7(a*>+9 .
Céu 20. Cho a > 0. Gid tri nho nhit ciia bidu thite P = & +2) | 2‘_’ngsmg

a a
251 2 2
A. % B. 2V7. C. % D. %3

Cdu 21. Cho hai sb thuc x, y thay d6i théa man diéu kién x> +y> = 2. Goi M, m 1an lugt la gia tri 16n
nht va gia tri nhé nhit ctia biéu thic P = 2(x* 4+ y3) — 3xy. Gia tri clia M + m bing

1
A —4. B. —2. C. 6. D. 1-4V2.
Cau 22. M, m lan lugt 1a gid tri 16n nhét, gia tri nhd nhat ctia ham s6 y = cosx(1 + 2cos2x). Tim
2M — m.
3 3 2v3
A. 9. B V3 c 6+ p. 23 5
3 9 9
A e 2 . P 5
Cau 23. Cho biéu thic P = % v6i x, y khac 0. Gia tri nho nhat ctia P bang
XTry
A —2. B. 0. C. —1. D. 1.
~ 2 . 1
CAu 24. Tim gia tri nhd nhit m ctia ham s f(x) = 4x> 4+ — — 4 trén khoang (0; +-0).
X
A m=-—1. B. m=—4. C. m=T1. D. m=-3.
o . N X N .z . 2 A ., . 2, A b N A 2’x + 19 s
Cau 25. Goi m va M lan lugt la gia tri nhd nhat, gia tri 16n nhat cia ham s6 y = ——————. Tinh
x2+16x+ 68
tich mM.
A. mM = —0.20. B. mM = —0.25. C. mM = —0.15. D. mM = —0.30.
CaAu 26. Tim gi4 tri nhd nhét ctia ham s f(x) = cos?2x — sinxcosx + 4 trén R.
7 10 16
A. mi =—. B. mi =3. C. mi = —. D. mi = —.
min f(x) = 5 min f(x) min f(x) = min f(x) = <

Cau 27. Cho x, y 1a hai s thuc khong 4m thda man x +y = 2. Goi a, b 1an luct 1a gid tri nho nhéit, gia
. o 1 LA 1A A Ts 4n
tri 16n nhat cia biéu thic P = §x3 + x> +y? — x+ 1. Khi d6 két luan nao sau day 1a ding?

22 10 32
A. a+b:?. B. a+b:?. C. a+b=28. D. a—i—b:?.
Cdu 28. Cho cic sb thuc x,y théa man x> + 2xy + 3y*> = 4. Tim gi4 tri 16n nhit cta biéu thic P =
(x—)*.
A. maxP =8. B. maxP = 16. C. maxP =12. D. maxP =4.

Cau 29. Mot ngudi thg mudn 1am mdt chiée thiing hinh hop chit nhat ¢6 ddy 1a hinh vudng va khong c6
nap, biét thé tich ctia khdi hop 1a V = 2,16 m>. Gia nguyén liéu d€ lam bén mit bén 1a 36000 dong/m?>
va gid nguyén liéu dé lam day 1a 90000 ddng/m?. Tinh céc kich thudc ctia hinh hdp dé chi phi lam chiéc
thung d6 13 nho nhét.

A. Canh ddy 1a 1,2 m, chiéu cao 1a 1,8 m. B. Canh ddy 12 1,5 m, chiéu cao 12 1,2 m.
C. Canh ddy la 1,7 m, chiéu cao 1a 1 m. D. Canh ddy 13 1 m, chiéu cao1a 1,7 m.

Cau 30. Cho ba sb duong x,y,z theo thif tu 1ap thanh cip s6 cong. Tim gi4 tri 16n nhit ctia biéu thic

P V/x%2+8yz+3
(2y+2)2+6
5

A —. B.
2V2

C.

=
O-
=
o-
3
(V)]

HET
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§ 4. DUONG TIEM CAN CUA DO TH| HAM SO
LY THUYET CAN NHG
Du'(‘)'ng tiém cén ngang (TCN)

& Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén mot khoang vo han (a;+o0), (—oo;b) hodc (—oo;+o0). Dudng
thang la TCN ctia d6 thi ham s0 y = f(x) néu x1_1>m f(x)=yo hoacxﬂrfm fx)=yol

y y=2
y B P
0
X
o\ * ~— o  x» = 2
y=-2
Khéng c6 TCN COTCNy=1 COTCNy=2,y=-2

® Cic budc tim TCN:

® Tinh xEToo f(x) va xglzlw f(x).

@ Xem & "vi tri" ndo ra két qua hitu han thi ta két lun c6 tiém cin ngang & "vi tri" d6.
™ St dung mdy tinh cAm tay: Nhap biéu thic f(x).

@® Bém |CACL|X = 108 d€ kiém tra khi x — oo,

@ Bim X = —108 dé kiém tra khi x — —oo.

Du’c‘)'ng tiém can dirng (TCD)

& Puong thang la TCP ctia d6 thi ham s6 y = f(x) néu | lim f(x) = o hodc lim f(x) = oo

x%xa x—>)car
y y \ I Yo
o i ~1 lk
\ ' X "0 | X
Khoéng c¢6 TCb C6TCPh x =1 COTCPx=—1vax=

W Céac bude tim TCD

@ Tim nghiém ctia mau, gia st nghiém do6 1a x = xj.
@ Tinh gidi han mot bén tai xo. Néu xdy ra lim f(x) = oo hodc lim f(x) = oo thi ta két luan x = xo
X—Xg x—>xa'
la dudng tiém can ding.
& St dung mdy tinh caim tay: Nhap biéu thic f(x).

® Bam|CACL | X = xy — 0.000001 d€ kiém tra khi x — Xq -
@ Bam |CACL | X = xo+0.000001 d€ ki€m tra khi x — x; .
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CAC DANG TOAN THUONG GAP

(D DANG 1. Cho ham s6 y = f(x), tim tiém cdn ditng vé tiém can ngang cla dé thi
twong irng.

Phuong phdp gidi. Thuc hién theo ly thuyét da néu trén. Chu y cac van dé thudng gip sau:

apX + a1 X" 14
bmxm+am_1xm—1 Jhooc

@ Tinh gidi han cta ham sé dang phan thic khi x — oo d€ xac dinh

TCN, ta thuong gap:
® béc tif < bac miu thi két qua bang 0.

> A i~ S AR 2 1 a
@ bac tu = bac mau thi ket qua bang b—"

m

@ béc ti > bac mau thi két qua bang 0. Liic nay do thi khong c6 dudng TCN.
& Khi tim TCD, trudc tién ta tim nghiém x, ctia mau. Chi :

® Néu x( khong 1a nghiém cia ti s6 thi x = xo 12 mot TCP.
@ Néu xj 12 nghiém ctia tif s6 thi ta kiém tra lai bang mdy tinh.

® Néu x = x( khong x4c dinh ddi véi t s6 thi x = xg bi loai.

. ax
& DO thi ham sd y =

b d
Iuén ¢c6 TCP x = — < va TCN: y = £.
cx+ C C

2x—4 .

& Vidu 1. Pudng tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 y = 2 la
X
A y=2. B. x=2. C. x=-2. D. y=-2.
’ A . N A 2 1
<& Vidu 2. Tim tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 y = ' .
—Xx
A y=-2 B. x=-2. C. y=2. D. x=1.

& Vi du 3. Ham sd nao c6 dd thi nhan dudng thang x = 2 lam dudng tiém can ding?

1 2 5

. D. y= al .
xX+2 2—x

1
A y=x—-24+—. B. y= C. y=
X

+1 x+1

- . 2, L X . N A 3 1 N N 2
& Vi du 4. Buong tiém cin diing ctia do thi ham s6 y = a +2 la duong thang

1
A x=-2. B. x=2. C. y=3. D. y:—i.
. Ao xo X+l s
& Vidu 5. Puong tiém can diing ctia dd thi ham s6 y = mco phuong trinh 1a
X X —
A x=-1. B. y=1;y=-5. C. x=1;x=-5. D. x=4+£5.
i A N [N A 2 X . N A 3 N
& Vidu 6. S6 dudng tiém cin clia d6 thi ham sb y = > la
x_
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
. 2 R Z X% —3x+2
& Vidu 7. Tim s6 dudng tiém cin ctia do thi ham s6 y = —2 4
x —_—
A. 1. B. 0. C. 2. D. 3.
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(4 . 2 2 . N TN A 9 X . < A 2 - 1
& Vidu 8. Tim toa do giao diém / cua hai duong ti€ém can cua do thi ham so y = 2x o
—3x

2 2 2 32 2.2>
a0 (32 ei(3) b))

. " 1-2 X iy X s e A e

& Vidu9. Chohimsdy=— + ©0 d thi (C). Ménh dé nao dusi day sai?
x

Tam dbi xiing ctia do thi (C) 1a diém 1(3;2).

Diém P(—3;2017) thudc dudng tiém can ding ctia do thi (C).

Puong thang y = —2 1a tiém c4n ngang ctia (C).

Puong thang x = —3 1a tiém can diing cta (C).

cCawrpr

& Vidu 10. Cho ham sb y = f(x) c6 dd thi la dudng cong (C) va céc gi6i han lirg+ flx) =1,
X—

lim f(x)=1, lim f(x)=2, lim f(x)=2. Hoi ménh dé nao sau dy ding?

x—2~ X—> o0 X—r—o0

A. Duong thang y = 2 1a tiém can ngang ctia (C).
B. Duong thing y = 1 1a tiém cn ngang ctia (C).
C. Pudng thang x = 2 12 tiém can ngang cta (C).
D. Pudng thing x = 2 1a tiém cén ding cda (C).
& Vidu 11. (Québe Gia - 2018) S6 tiém can ding ctia dd thi ham sb y = % 1a
A. 3. B. 2. C. 0. ]36 l.x

& Vidu 12. D6 thi ham s6y = v/4x2 + 4x + 3 — v/4x2 + 1 ¢6 bao nhiéu dudng tiém cin ngang?
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.

’ . N . 2 A . N A 3'x _|_ 1 < . A . , o2
& Vidu 13. Hai dudng tiém can ctia dd thi ham s6 y = cat hai truc toa dd tai cac diém A, B.

Bién kinh R ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc OAB 1a

A. R=4. B. R=5. C.R:; D. R=3.

(3 DANG 2. Xac dinh TCN va TCP khi biét bang bién thién ham sé y = £(x)

Phuong phdp gidi.
@ Nhin "vi tri" £oo d€ x4c dinh dudng TCN.

® Néu "vi tri" nao ra két qua hitu han thi vi tri d6 c6 TCN.

@ Néu "vi tri" ndo khong ton tai hoic ra két qua oo thi "vi tri" d6 khong c6 TCN.
& Nhin "vi tri ¢6 hai gach soc" d€ x4c dinh TCD.

@ Néu "vi tri" nao xuat hién oo thi vi tri d6 1a TCD.

@ Néu "vi tri" ndo khong xuat hién o § c4 hai bén (giSi han trai va giéi han phai) thi vi tri
d6 khong 1a TCD.
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& Vidu 14. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh
trén R\ {0}, lién tuc trén mdi khoang xéc dinh
va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Chon
khang dinh diing.
A. Db thi haim sb6 c6 ding mot tiém can
ngang.
B. Do thi ham sb c6 hai tiém cin ngang.
C. Db thi ham s6 c6 ding mot tiém cin
ding.
D. D) thi ham sb khong c6 tiém diing va
tiém can ngang.

& Vidu 15. Cho bang bién thién ctia ham s6
y = f(x) nhu sau. D6 thi ctia ham sb da cho c6
tong s6 bao nhiéu dudng tiém cin diing va tiém
can ngang?

A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

& Vi du 16. Cho ham s6 y = f(x) xéc
dinh trén R\ {£1} lién tyc trén mdi khoang
x4c dinh va c6 bang bién thién nhu hinh vé.
S6 dudng tiém can clia d6 thi ham sb 1a

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

09—

—+oco

~+o0

— - 0 + -

~+o0

N/

oo 1

~+oo

& Vidu 17. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé duéi day. Db thi ham s6 y = f(x)

¢0 bao nhiéu duong ti€ém can?

X | —oo -2 2 oo
y + -0 +
3 || +oo +oo
y e e
-2 -2
A. 4. B. 2. C. 3. D. 1

[0 DANG 3. M6t s bai todn bién luén theo tham sé m

Phuong phdp gidi.

& Vidu 18. Tim tét ca céc gid tri ciia m d€ d6 thi ham s6 y =
x —_—

qua diém A(1;3).

A. m=-3. B. m=1.

mx—+2

m=—1. D m

c6 duong tiém can ngang di

=3.
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ax—+1

& Vidu 19. Cho ham s6 y = , Xac dinh a va b d€ do thi ctia ham sb trén nhan dudng thang

bx—2
. 1
x =1 1am ti€m can ding va duong thang y = > lam ti€ém can ngang.
a=—1 a=1 a=72 a=72
A. : B. : C. . D. :
; R . 25
& Vidu 20. Tim gia tri ctia m dé do thi ham s@y:x—mcé tiém can ding.
xX—m
=0 0
A" B. m 0. C. m#2. p. I"70
m=2 m=#£2

+1

<& Vidu 21. Biét ring hai dudng tiém cin ctia dd thi ham s6 y = (v6i m 1a tham sd) tao véi

hai truc toa d6 mot hinh chit nhat c6 dién tich bi”lng 2. Giatri ciam la
A m=42. B. m=-1. C. m=2. D. m=41.

1 o o
Xt > sao cho tong khoang cach tur diem do

& Vidu 22. Tim tit ca cac diém trén do6 thi hAm s6 y =

dén hai duong tiém can 1a nho nhit.
A (243:1+43) Vé<2—\/§;l—\/§>. B. (1+\@;2—\/§) Vé(l—\/§;2+\/§>.
C. (1+v32+v3)va(1-v3:2-V3). D, (2+V3:1-V3) va (2-V3:1+V3).

e A [ s o A 2 3 TN A -2 s 3
& Vidu 23. Tim tit ci cdc gid tri ctia tham sb thuc m d€ d6 thi ham sb y = 2x—_|_1 c6 ding 3
x> —mx
duong tiém can.
m>2 m>2
_ >2
A | Yme2. B. | [m<-2. c. |77 D. —2<m<2.
2 5 m< —2
m< —2 m 7 )
& \2/i du 24. Héi c¢6 bao nhiéu cip s6 nguyén duong (a;b) dé€ ham sb y
xX—a X
" c6 do thi trén (1; o) nhu hinh vé bén?
x_
A. 1. B. 4. C. 2. D. 3.

|

<
=
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Budi hoc sau, ciung véi GV kiém tra két qud.

LO®OOIITOB®O0IBOB® OO0 ®OO0|s®6 00
20 0® 0O 0|s®®O0O|+O® G OC 0|00 0G00I ® OO
3.0 ® © 0O)9®0® O 0O|s00® OOt ® ©C0O|770 ® ©CO
4. O ® O 0| ® O O|Ie® ® O 0|20 ® © 0|80 G OO
50000000 G®O0|(306B00|HwY ®G®OO
6. & ® © 02O ® O O8O ® O 0|1 ®O 03O G® OO
- \ ) -3
Cau 1. Phuong trinh dudng tiém cin ngang cta do thi ham s0 y = X I la
x_
A. y=5. B. y=0. C. x=1 D. y=1.
R . 1 2 ) . n s
Cdau 2. Chohamsoy = % Khang dinh nao sau diy diang?
x_
R < 1 R < 1
A. DO thi ham s0 c6 ti€m can diing léx:E. B. Do thi ham so0 c6 tiém cén ngang lély:—i.
R . 1 R <
C. DO thi ham soO c6 tiém cén ngang lélyzz. D. D6 thi ham so ¢6 ti€ém can ding la x = 2.
3x+1
Cau 3. S6 dudng tiém can ding va ngang ctia do thi ham s6 y = 1 la
x J—
A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.
Cdu 4. buong thang y = 2 1a tiém can ngang cta dd thi ham sb nao sau day?
2x2 +1 X2 +2x+1 x+1 2x—2
A y= . B. y=——-. C. D. y= .
Sy YT T YT YT 2
Cau 5. Choham sdy = f(x) c6 1_i>m flx)=-2va hm f( ) = 2. Khang dinh nao sau day diing?
X— —o0

A. Db thi ham sb da cho c¢6 diing mot tiém can ngang.

B. Do thi ham sb da cho khong c6 tiém cin ngang.

C. D0 thi ham sb da cho c6 hai tiém can ngang 12 hai dutng thang x = —2 va x = 2.

D. Do thi ham sd di cho c6 hai tiém cén ngang 1a hai duong thang y = —2 vay = 2.
Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 tap xdc dinh 1a R va xglzlw f(x) =yo, xgrfw f(x) = —oco. Tim két luan
dung trong céc két luan sau.

A. D0 thi ham sb c6 tiém cén diing 1a dudng thang x = .

B. D0 thi ham sd ¢ tiém cén ngang la dudng thang y = .

C. Do thi ham sb khong ¢6 tiém can.

D. Do thi ham sb c6 ca tiém can diing, tiém cin ngang.

~ . 2017 R 2
Cdau 7. Chohamsoy = 5 c6 do thi (H). SO dudng tiém cin cta (H) la
x J—

A. 0. B. 2. C. 3. D. 4.
~ X - 3 2 2
Cdau 8. Cho do thi (C): y= a ) 6 hai dutng tiém cén cat nhau tai /. Tinh do dai doan thang OI (véi
X
O 1a gbc toa do).
A. Ol = /3. B. Ol =2. C. OI=1. D. Ol = /5.

~ A . ’ N o X [EPIRN A 1 N ‘A
Cau 9. So dudng tiém can (ding va ngang) cta do thi ham s6 y = — la bao nhiéu?
X
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
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2 A A A 2, N L3 X . N A X + 1
Cau 10. Tim so tiém cén ding va ngang cua do thi ham s6 y =

x2—3x+2
A. 3. B. 2. C. 1 D. 0.
2
- \ s 2x—3
Cau 11. Do thi ham s6 y = x+2—xI c6 dudng tiém can ngang la
x —
A y=2. B. y=42. C.y=1 D. y==1.
- 5 Ly £ —1 : :
Cau 12. Do thi ham s6 y = ’x’ ) ¢6 bao nhiéu duong tiém can (ding va ngang)?
X
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
R . 1
Cau 13. Do thi ham so f(x) = c6 bao nhiéu duong tiém cin ngang?
. L e v Y g tiém can ngang
A. 3. B. 1. C. 4 D. 2.

x+2

Cau 14. Chohamsdy = 6 dd thi (C). Goi d 1a tich khoang céch tir mot diém bét ki trén (C) dén

x
cac duong tiém can cia (C). Tinh d.

A d=1. B. d=+2. C. d=2. D. d=2V2.
Cau 15. Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu x| —o 1 oo
sau. Téng sb tiém cin ngang va tiém can ding cia do thi ; n n
ham s6 di cho 1a Y

C. 3. D. 2 y 2///’ 3////]
Cadu 16. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu [ | _ 1 3 oo
hinh bén. Ho6i d6 thi ham s6 y = f(x) c6 tdng s6 bao - n n —
nhiéu tiém can (ti€ém can dung va tiém can ngang)? Y

A. 0. B. 2. Foo 2

C. 3. D. 1. i 7N

Cau 17. Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén R\ {#1}, lién tuc trén mdi khoang xéc dinh va c6 bang
bién thién nhu sau

X | —oo ~1 0 1 oo
1) - - - -
fo | N ) T S 2

Khang dinh nao sau day sai?
A. D6 thi ham s6 y = f(x) c6 hai tiém can ngang 1a cdc dudng thang y = -2,y = 2.
B. Do thi ham sb y = f(x) c6 hai tiém can ding la cic dudng thang x = 1, x = —1.
C. Ham sb y = f(x) khong c6 dao ham tai diém x = 0.
D. Ham s6 y = f(x) dat cuc tri tai diém x = 0.

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén X ) 0 T
(—2;0) U (0;+e0) va c6 bang bién thién nhu ’
hinh vé. S6 dudng tiém cén ctia d6 thi ham sb fx) + -
f(x) 1 oo | 1
A. 4. B. 2. f(x) _— \\\\\\\\
C. 1. D. 3. —o0 0
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Cau 19. Cho ham sb6 y = f(x) xédc dinh trén Y | —oo 0 1 T
R\ {0}, lién tyc trén mdi khoang xdc dinh va ;
c6 bang bién thién nhu hinh bén. Héi do thi

ham s c6 bao nhiéu dudng tiém can? 2
A 1. B. 2. y . T

C. 3. D. 4. —oo || —oo —oo
Cau 20. Cho ham s y = = — ¢6 dd thi nhu hinh bén. Khiing dinh nao y
dudi day Ia ding?

A. b<0<a. B. 0<b<a.

C. b<ax<. D. a<b<O. 5 ;

BN

2x2 —3x+m
xX—m

Cdau 21. Chohamsb y =
cO ti€ém céin dung.
A. m=0hoicm=1. B. m=2. C. m=1. D. m=0.

¢6 do thi (C). Tim tat ca cdc gid tri cda tham s6 m dé€ (C) khong

1 0 N
di qua diém M(2;5) khi m bang bao nhiéu?
A m=-2. B. m=-5. C. m=35. D. m=2.

. . a2
Cau 22. Tiém céan ding cia do6 thi ham s6 y = al

Cau 23. Cho ham sb y = f(x) 1a ham da thiic ¢6 bang bién thién

X —oo —1 3 o0
y + 0 — 0 +
4 o0
y / \ /
P 9
. R . 2018
SO tiém can ding cua do thi ham so y = 70 la
X
A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.
2 A A 2 I . o A 23X CERTRY A X—2 . PPN A
Cau 24. Tap hop tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé do thi ham s0 y = —————— ¢0 hai tiém cén
x2 4 2mx+1
ding la
A (—151). B. (—oo;—1)U(1;400).
5 5 5
C. {——}. D. <—oo;——)U<——;—l)U 1;+4o0).
4 4 4 (I +20)
o A —1 A . . . o A 2 2 A TR A
Cau 25. Choham so y = T (C6tht ci bao nhiéu gia tri thuc cta tham s6 m d€ do thi ham s6
mx? —2x+3

da cho c6 dung hai dudng tiém can.
A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.

Cau 26. Tim tit ca cic gid tri ctia tham sb m d€ d6 thi ham sb y = c6 tiém can diing nam bén
xX—m

phai truc tung.

5 5
A. m<O. B. m>0vém7éZ. C. m>0. D.m>0vém7é—z.
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(a—3)x+a+2018

Cdau 27. Biét rang do thi ciia ham s6 y = nhan truc hoanh 1am tiém cin ngang va

x—(b+3)
truc tung lam ti€ém can dung. Khi d6 gia tri cia a+ b la
A. 3. B. 3. C. 6. D. 0.

Cau 28. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\ {1} va c6 bang bién thién sau:

X —oo -2 1 2 oo
y - 0 + + 0 -
o0 o0 3
2 —o00 —o00
Do thi ham sb ! 5 b hi€u tiém can ding?
0 thi ham s0 y = ———— ¢4 bao nhiéu tiém cin ding?
. y 2f(x) _ 5 v . g
A. 0. B. 2. C. 1 D. 4.
o e o i x iy < mx?>+6x —2 .
Cau 29. Tap hgp cac gia tri m d€ do thi ham s6 y = 12 c6 tiém cén dung la
X
7 7 7
) b R el ol
2 \ 2 \ 2

-1

Cau 30. Tim tat ca cdc gid tri thyc ctia tham s m d€ do thi ham s6 y = ———————
xX*—2mx—+2m

c6 dung 3 duong

tiém can.
m>2
A m#—-. B. . C. D. 0<m<2.
4 m>?2 1
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§ 5. DO TH| CAC HAM SO THUONG GAP

LY THUYET CAN NHG

Ham sb bac hai y = ax?+bx+c¢

Yo
\| %/
\o £
RSN
4a 1
a>0 a<0

Hém s6 bac ba y = ax® +bx? +cx+d

& THI1. y = 0 c6 hai nghiém phan biét x; va x,. Khi do,
ham sb ¢6 hai diém cuc tri x = x1 va x = x3.

® TH2.y =0 c6 nghiém kép xy. Khi d6, ham s6 khong c6
cuc tri.

a>0 y a<0 y

® Toa dé dinh:
b A
I(x03y0) = < )

%
@ (P) viét theo toa dé dinh:
y=a(x—x0)>+yo

GHI NHS

@® Ham s6 cé hai diém cuc tri

{a;éO

b* —3ac > 0.
@ Lién hé téng tich hai nghiém

2b

x1+x2:—3a

c
X1X2 = @

® Ham sb khong cé diém cuc tri

2 < < {a:O
b” —3ac <0 hoac b—0.

@ Hoanh do diém udn la nghiém

b
phuong trinh y' =0 & x = ~3 Toa
a

d6 diém ubn 13 tam dbi xding cla db
thi.

® Tiép tuyén tai diém ubn I(x0;¥0)
s& c6 hé sb gbc nhd nhit ndu a >0
va 16n nhit ndu a < 0.
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Ham sb bac b6n trung phuong y = ax* +bx? +¢

@ y = 0 c6 ba nghiém phan biét. Khi d6, ham s c6 ba

diémcuctrix=0vax =4 —%.
/y‘\ [a<o] ¥
Yol Y ox I ol U x

® y =0 c6 ding 1 nghiém x = 0. Khi d6, ham sb c6 diing
1 diém cuc tri.

/ [e<o] ¥
ol x lol V' X

Ham nhét bién y = 2;(13

& Tap xdc dinh D = R\ {_f}
c

& Hinh dang d6 thi:

y>0 ! Y Y ! ¥ <0
____-———I-%---C--/-"_' <\--§—I ————————
e el

CAC DANG TOAN THUONG GAP

@® Ham s6 c6 ba diém cuc tri

ab <0

® Ham sb c6 diing mot diém cuc tri
{ab >0
a,b khéng dong thdi bing 0

® Ham sb ch3n, dbi xiing nhau qua
Oy.

® Tiém cén ding x = ——.

Q\Qq &

@ Tiém cén ngang y = —.

b
® Giao v6i Ox: y=0=>x=——.
a

Ul

@ Giao v6i Oy: x=0=y=

® Giao hai dudng tiém can (diém 1)
13 tdm d&i xting clia db thi.

(D DANG 1. Nhan dang dé thi ham bdc ba y = ax® + bx2 +cx+d

Phuong phdp gidi.

& Nhin "ddng diéu" ctia d thi:

& Nhin cuc tri:

® Bén phai di 1én thi a > 0. @ Bén phai di xubng thi a < 0.

@ Nhin diém thuoc do thi: Thay toa d6 d6 vao ham s6 phai thod man. Do thi qua diém (0;d).

A . N A . - R . 2 N N y/(XO) == O
® DO thi ham s6 ¢6 diém cuc dai (cyc tiéu) 1a (xq;yo) thi .
y(x0) =0
A T e T oD . s ts % 2b ¢
@ Moi lién hé gitta hai diém cuc tri x| va xo cia ham so: x| +x, = 34 va xXixp = 3
a a
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& Vidu 1. Bang bién thién & hinh bén 1a clia mot trong Y | —eo 0 2 T oo
bdn ham s6 sau ddy. Hoi d6 12 ham s6 nao? ;

A y=—x>—2x2+5. B. y=x>—3x>+5. fx) + 0 0 +

C. y=—x>—3x+5. D. y=x+3x+5. 5 Foo

fx) — \ ! 7

& Vidu 2. Bang bién thién & hinh bén 1a clia mot trong Y | —oo 1 too
bdn ham s6 sau diy. Hoi d6 12 ham s6 nao? ; n 0 n

A y=x"-3x2+x+3. B. y=x>—-3x+4. 4

C. y=x=3x2+43x+1. D. y=x>+3x2+5. y é/ Foo
& Vi du 3. Pudng cong bén 1a dd thi ciia mot trong bdn ham sb di cho sau y
day. Héi d6 1a ham sb nao?

A y=—-x+x>-2. B. y=x+3x>-2.

C. y=x>—3x+2. D. y=x>—3x—2.

& Vidu 4. Budng cong bén 1a do thi ctia mot trong bdn ham s6 di cho sau
day. Héi d6 1a ham sb nao?
A y=x+3x-2. B. y
C. y=—x3+3x+2. D. y=—x3—3x-2.

& Vidu 5. Cho ham sb da thic bac ba y = f(x) = ax® +bx*> + cx +d c6 dd thi y

(C) nhu hinh vé. Héi (C) 1a do thi ctia ham s nao?
A y=x—1. B. y=(x+1)3. o) 1
C. y=(x—1)>. D. y=x+1. ] X
-1
& Vi du 6. Cho ham s6 y = ax® + bx? 4+ cx+d c6 d6 thi nhu hinh vé y
bén. Khang dinh nao sau day la ding?
A.a>0,b>0,c>0,d>0. B. a<0,6<0,c>0,d>0. ) / .
C.a>0,b<0,c<0,d>0. D. a>0,6<0,c>0,d>0. /0 \/

& Vidu 7. Ham s6 y = ax® + bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh vé bén. y
Ménh dé nao sau diy ding?
A a<0,b<0,c<0,d>0. B. a<0,b>0,c<0,d>0.

C.a<0,b>0,c>0,d<0. D. a<0,6<0,c>0,d<0. 0

VAR
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& Vidu 8. Cho ham s6 y = ax® 4+ bx? + cx +d c6 d6 thi nhu hinh vé y

bén. Ménh dé nao dudi day ding?

A a<0,b>0,c>0,d>0. B. a<0,6<0,c=0,d>0.
C. a<0,b>0,c=0,d>0. D. a>0,b<0,c>0,d>0.

0 | x

& Vi du 9 T“lm df) thi ham sb y = f(x) dudc cho bdi mot trong cic phuong an dudi day, biét

2v6ia<b.

Ay B e

(3 DANG 2. Nhan dang dd thi ham béc bén tring phuong y = ax* + bx? + ¢

Phuong phdp gidi.
@ Nhin "ding diéu" ctia do thi:
@ Bén phai di 1én thi a > 0.

& Nhin diém cuc tri

@ Bén phai di xubng thi a < 0.

& Nhin diém thuoc do thi: Thay toa do d6 vao ham sd phéi thod man. Do thi qua diém (0;c¢).

@ D6 thi c6 3 diém cuc tri ab < 0 @ Do thi c6 mot diém cuc tri ab > 0.

< Vidu 10. Bang bién thién & hinh bén 12 ctia
mot trong bdn ham s6 sau ddy. Hdi d6 12 ham s6

nao?
A y=x*—8x2+2.
B. y=x*4+6x242.
C. y=x*—6x*+2.
D. y=—x*+8x>+2.

& Vi du 11. Bang bién thién & hinh bén 12 cia mot
trong bén ham s6 sau day. Hoéi d6 12 ham s nao?
A y=—x*+32242. B. y=—x*—2x2+1.
C. y=—x*—3x+2. D. y=—x*+x>42.

—7 —7
X | —oo 0 o0
y + 0 —
2
y / \
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& Vidu 12. b6 thi & hinh bén la ctia mot trong bén ham s6 sau day.

Hdi d6 1a ham s6 nao?
A y=x*—2x22—1.
C. y=—x*+2x2—1.

2t —d4x? —1.
— 2t 4 — 1.

B. y=
D. y=

& Vidu 13. D6 thi & hinh bén la ciia mot trong bon ham sd sau

p S ) I
day. Hoi d6 1a ham so nao? \ 4 |
A, y=—x*+4x2 B. y=x*—3x% ! 1
1 ! |
C. y=—x*—24% D. y=-7 44342, | |
|-vz ol va|
& Vidu 14. D) thi & hinh bén 1a ctia mot trong bon ham s6 sau day. Hoi y

d6 1a ham s nao?
A y=x>—1.

C. y=x*+2x>—1.

B. y:x4—2x2—1. ”3
1 |

D. y=—-x*—3x2—-1. |
y 4x X |

& Vidu 15. Biét rang ham s6 y = f(x) = ax* + bx? 4 ¢ ¢6 dd thi la duong

Y
cong hinh v€ bén. Tinh gia tri f(a+b+c). 1
A. fla+b+c)=—-1 B. fla+b+c)=2. 1 1
C. fla+b+c)=-2. D. fla+b+c)=1.

& Vidu 16. Biét d6 thi ham s6 y = x* 4+ bx? + ¢ chi c6 mot diém cuc tri 1a diém c6 toa do (0;—1),
khi d6 b va ¢ thda man nhiing diéu kién nao du6i day?

A. b<Ovac=-1. B. b>0vac>0. C. b<Ovac<O. D. b>0vac=-1.

1 du |/. Duong cong trong hinh bén la éti am sd y = ax* +bx* + ¢
& Vidu 17. Budng cong trong hinh bén 1 do thi h y = ax* + bx?

2 N y
Vvéi a, b, ¢ 1a cac tham so thuc. Ménh dé nao sau diy dung? \ 0 I /
A a<0,b>0,¢c<0. B. a<0,b<0,c<0. X
C. a>0,b<0,c<0O. D. a>0,b<0,c>0. W
< Vidu 18. Ham s y = ax* + bx? + ¢ ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. Ménh d& y

nao sau day la ding?

A a<0,b>0,¢c>0.
C. a<0,b>0,c<0O.

B. a<0,b<0,c<0.

D. a<0,b<0,c>0.

A
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& Vidu 19. Ham s6 y = ax* + bx? + ¢ (a,b # 0) c6 dd thi nhu hinh vé bén. y

Ménh dé nao sau day 1a diing?
A. a<0,b>0,c>0.
C.a>0,b<0,c>0.

B. a>0,6>0,c>0.
D. a>0,b>0,c<0.

(3 DANG 3. Nhan dang dé thi ham nhét bién y =

ax—+b
cx+d

Phutong phdp gidi. Chu y bon thong sb

d
@ Tiém can ding x = ——.
c

b
@ Giaov6iOx:y=0=>x=——.
a

. a
@ Tiém can ngang y = —.
c

b
@ Giaovc’iiOy:x:0:>y:E.

& Vi du 20. Bang bién thién & hinh bén la ctia ham

. —o0 2 ~+oo
sO nao?
2x—1 4x—6 - -
e . B. y: .
3x+3 x—52 1 o0
C.y= - D.y:x+ . \_oo \1
2—x x—2
& Vi du 21. Béng bién thién sau 1a ctia ham s& nao > 3 oo
trong cac ham sb bén duéi?
Cx—1 ox—1 + +
_x—35' ST —)16—3' oo —1
C. y= s . D. y= . / /
—x+3 x—3 —1 —o0
& Vidu 22. Budng cong trong hinh vé bén 1a dd thi ctia ham s6 nio trong y
cac ham S(‘)zsau?1 ) /
X — —2x
. - B_ = . 2
Y §+H Y g+%
Ly = a . D. y= ah . o /
—1 x+1 —1 //_1 X
. <z ax+1 . s
& Vidu 23. Cho haim s6 y = b O dd thi nhu hinh vé. y
X — 1
TinhT =a+b ! |
A T=2. B. T=0. 31 |
C. T=-1. D. T=3. 5] ;
I S
o
TN 1 123 405 67
4 \ |
ol l
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" ) . 2 2
& Vi du 24. Hay xé4c dinh a, b d€ ham s y =
X
nhu hinh vé?
A a=1;b=-2.
C.a=-1;b=-2.

2.
—2.

B. a=5b
D. a=5b

X ax
c06 do thi

-———

. A A o g ax+b . 4
& Vi du 25. Hinh vé bén 1a dd thi ctia ham sb y = d Ménh dé Ly
CX 1
nao sau day la ding? !
A. ab>0,bd <0. B. ab <0,ad > 0. |
C. ab<0,ad <0. D. bd >0,ad >0.  —— [
=
[0 x
i ~ A N A . 2 N A ax+b A A
<& Vi du 26. Hinh vé bén 1a dd thi ctia ham s6 y = yt Ménh dé y
(689 !
nao sau day la ding? i
A. bd <0,ab > 0. B. ad > 0,ab < 0. ! X
C. ad < 0,ab < 0. D. bd > 0,ad > 0. —to—
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Buéi hoc sau, cung véi GV kiém tra két qud.

LOB®OOD|I7TOB®O0|IB.O® OO0|1e ®OO0|s®6 00
200 0O 0|s®® OCO|+®OG® OC0|2OGOCO0|KY® OO
3.0 ® O 09 ®0® O O|s0® 00210 OC0O|Re ® OO
S ONORCRON NONONCRONITNONONCRONAONONCRONEAONONON®)
M ONONCRONNNONORCORONIVAONONONONIEONONONONEONORON®)
6. ® ® O Oj20 ® O 0O|s® ® O 0| G O 0|3 & O O
Cau 1. Do thi ham s6 nao dudi diy khong di qua diém A(1;1)?
A y=ux B. y=2x>—1. C.y=23—x—1. D. y=—x*+2.
CdAu 2. Choham sdy = x—2 ¢6 dd thi (C). Do thi (C) di qua diém nao?
1
A. M(1;3). B. M(0;-2). C. M(—1;§>. D. M(3;5).
Cadu 3. Bang bién thién ¢ hinh bén 1a cia mot trong [, | _o 0 > T
bdn ham s6 sau diy. Hoi d6 12 ham s6 nao? ; —
A y=—x3—3x-2. Y + 0 0 +
B. y=x>—3x2—1. —1 Foo
C.y=x3+32-1. Y _oo/ \_5/
D. y=—x"+3x*— 1.
Cau 4. Dbuong cong bén 12 do thi ctia mot trong bén ham sb sau. Hoi d6 12 ham s6 y
nao dudi day?
A y=—x>+3x+1. B. y=x>+3x+1.
_ 3 — 43
C. y=—x"—-3x+1. D. y=x"—-3x+1. o ¢
Cau 5. budng cong bén 1a do thi cia mot trong bdn ham s6 sau. Hi d6 1a ham s6 y
nao dudi day?
A y=x>+3x>—3x+1. B. y=—x—2x24x-2.
C. y=—x>+3x+1. D. y=x>+3x>+3x+1. \3 \
x
Cau 6. budng cong bén 13 d6 thi ctia mot trong bon ham s6 sau. Hdi d6 1a ham y
s6 nao duéi day? 41--
A y=(x+1)*(1+4x). B. y=(x+1)*(1—x). |
C. y=(x+1)>22—x). D. y=(x+1)*(2+x). of
-1 [o1r | «x
Cau 7. Cho ham s y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Khéng y
dinh nao sau day la ding?
A. f(1,5)<0,f(2,5) <0. B. f(1,5) >0> f(2,5).
C. f(1,5)>0,£(2,5)>0. D. f(1,5 <0< f(2,5). L/~ 3 X
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Cau 8. DBudng cong & hinh bén 13 do thi cia mdt trong bén ham sd dudi day. y

Ham s6 d6 12 ham s6 nao?

A y=x*+5x+2. B. y=x>—3x*+2. /\

C. y=x*-5x+2. D. y=—x*+5x2+2.

10} X
Cau 9. buong cong & hinh bén 12 do thi ctia mot trong bén ham s6 duéi y
day. Ham s6 d6 1a ham s6 nao? e
1 | |
A y=x*—3x% B. y=-7 44352, | |
C. y=—x*—24% D. y=—x*+4x% i i
SRV

Cau 10. Puong cong & hinh bén 1a dd thi ctia mot trong bén ham s6 y
dudi day. Ham s6 d6 la ham s6 nao? | 3

A y=—x*4+4x243. B. y=—x*4+2x243.

C.y=(x*-2)72-1. D. y=(x*+2)>—1.

1
Cau 11. budng cong & hinh bén 1a do thi ctia mot trong bén oy
ham s6 duéi day. Ham sb d6 1a ham s nao? |
A y= . B. y= . w \
2x —l—2l x+1 !
_x+ —X | [0 X
C. - . D = . -1 | 1
S TS Rl Sk IR
Cau 12. DPudng cong & hinh bén 1a do6 thi ciia mot trong bén ham s y
dudi day. Ham s6 d6 12 ham s6 nao?
2x+1 x+2
Ly = . B. y= .
x—21 1 —)lc
x—1 x—1
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Cau 13. Dudng cong & hinh bén 1a dd thi ctia mot trong bdn ham s6 dudi
day. Ham s6 d6 1a ham s6 nao?
A y=x*—2x% B. .

C. y=—x*+2x% D. y=—x*4+2x2-3.

Cau 14. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Khang dinh nao sau

day sai?
A. Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhét va c6 gia tri nhd Y | —oo 1 2 T
nhét biang —2. ;
N A , . g . - _|_ 0 -
B. Ham so0 c6 hai diém cuc tri. Y H
C. Do thi ham s6 c6 hai tiém can ngang. 5 4
N 1;\ ;e s -,11';\ b g\g., . > A y \ / \
D. Ham s0 c6 gid tri 16n nhat bang 5 va gia tri nho nhat ) -1

bing —2.

Cau 15. DBudng cong & hinh bén 13 d6 thi mot trong bdn ham sé cho &
phuong 4n A, B, C, D. Hoi d6 12 ham s6 nao?

A y=—x+1. B. y=—2x+x%
C. y=322+1. D. y= 43 +1. !
0 \1
\ X
Céu 16. Ham s0 nao trong bén ham sb dudi day c6 bang [ | _o > T
bien thién nhu hinh bén? ;
2x—3 x+4 y - -
A y= . B. y= .
503 527 2 i
C. y= e . D. y= nl Y \ \
Cdu 17. Cho ham sb y = ax* + bx> + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Khing y
dinh nao sau day dang? 2

A. a>0,b<0,c>0. B. a>0,b<0,c<0.
C. a>0,b>0,c>0. D. a<0,b>0,c>0.

Cdu 18. Cho ham s6 y = ax® + bx*> + cx+d ¢6 d6 thi nhu hinh bén. Ménh
dé nao sau day diing?

A. a>0,b<0,c>0,d<0. B. a>0,b<0,c<0,d>0.

C. a<0,b<0,c<0,d>0. D. a>0,b>0,c<0,d>0.
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Cau 19. Cho ham s6 y = ax® + bx?> + cx+d c6 dd thi nhu hinh vé dudi y

day, diém cuc tiéu ctia dd thi ndm trén truc tung. Ménh dé nao dudi day
dung? \
A. a<0,b<0,c=0,d>0. B. a>0,b<0,c>0,d>0.
C. a<0,b>0,c>0,d>0. D. a<0,b>0,c=0,d>0. X

0 \
Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) = ax® + bx* + cx+d véi a # 0. Biét d6 thi ham s6 c6 hai diém cuc tri 1a
A(1;—1), B(—1;3). Tinh f(4).

A. f(4)=53. B. f(4)=—17. C. f(4)=—53. D. f(4)=17.
Cau 21. Cho A (0;—3) la diém cuc dai va B(—1;—5) la di€ém cuc ti€u ctia do thi ham sb tring phuong
y = ax* + bx* + c. Tinh gia tri ctia ham s6 tai x = —2.
A. y(—2)=43. B. y(—2)=23. C. y(~2)=19. D. y(—2)=13.
Cau 22. Cho ham sb y = ax* 4+ bx* + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh dé y
nao dudi day ding?
A a>0,b<0,c<0. B. a<0,b<0,c<0. JANEEVA

C. a<0,b>0,c<0. D. a>0,b<0,c>0. \/ X

Cau 23. Cho ham s6 g(x) lién tuc trén R théa man g'(0) = 0,g"(x) >0 Vx € (—1;2). Hoi do thi nao
duéi day c6 thé 1a do thi ctia ham sb g(x)?
y

\lo/

TN x
A. . B.

I‘T\% /

Cdu 24. Xac dinh cic hé s6 a,b,c @€ ham s6 y = ax* + bx> + ¢ ¢6 dd thi nhu
hinh vé bén.

,b=3,c=-3. B. a=1,b=-2,c=-3.
3,c=3. D. a=1,b=3,c=-3.

GV: Phung V Hoang Em — DT:0972657617 Trang 51 Tai liéu 6n thi THPT Quéc gia



Cau 25. Cho ham sb y = ax® + bx? + cx +d c6 dd thi 1a dudng cong nhu hinh

y
bén. Tinh tong S =a+b+c+d. 2
A. S=0. B. S=6.
C. S=-4. D. S=2. 2
0 \/ r
2 iiiii |
. s b .
Cau 26. Cho ham sb y = “x:_“ c6 db thi nhu hinh V&, véi a, b, ¢ y
x+c !
1a cic sb nguyén. Tinh gid tri cta biéu thic T = a — 3b+ 2c. |
A. T=12. B. T=-7. |
C. T =10. D. T=-9. 0] 1, \2 X
—2\ |
- oo ax+b «
Cadu 27. Choham s0 y = d ¢6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day y
cx
dung?
A. ac>0,bd >0, cd > 0. B. ad <0,bc>0,cd>0.
C. ab>0,bc >0, bd <0. D. bc>0,ad <0, ac <0.
(0]
\ x
Cau 28. Cho ham s6 y = ax® 4 bx? + cx +d c6 d6 thi nhu hinh bén. Trong cic y
ménh dé sau, ménh dé nao diing?
A. ab < 0,bc > 0,cd <O. B. ab>0,bc > 0,cd <O. /
C. ab<0,bc<0,cd > 0. D. ab < 0,bc > 0,cd > 0.

0} X

Cau 29. Cho ham s6 y = ax’ + bx* 4 cx +d dat cuc tri tai cac di€ém x;, xo théa man x; € (—1;0),
x2 € (1;2). Biét ham s6 dong bién trén khoang (x1;x;). P4 thi ham sb ct truc tung tai di€ém c6 tung do
am. Trong cac khang dinh sau, khiang dinh nao ding?

A. a<0,b>0,c>0,d<0. B. a<0,b<0,c>0,d<0.
C. a>0,b>0,c>0,d<0. D. a<0,b>0,c<0,d<0.
Céu 30. Cho ham sb bac ba y = ax® + bx> + cx+d c¢6 dd thi nhu hinh vé. Tim gia y
tri nho nhit ctia biéu thic P = a®> +c> +b+2d + 1.
1 5 1
A - B. 1. C. -. D. -
5 8 3
0 X
HET
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5 6. NG DUNG DO THI PE BIEN LUAN NGHIEM PHUONG
TRINH VA BAT PHUONG TRINH.

LY THUYET CAN NHO
Ung dung dd thi dé bién luan nghiém phuong trinh.

@ Xét phuong trinh f(x) = m, v6i m 1a tham s6. Nghiém ctia phuong
trinh nay c6 thé coi 1a hoanh d6 giao diém ctia do thi y = f(x) (cb
dinh) v6i dudng thang y = m (ndm ngang). 3

@ Tu d6, d€ bién luan nghiém phuong trinh f(x) = m, ta c¢6 thé thuc y=m
hién cac budc nhu sau:

@ Lap bang bién thién clia ham s6 y = f(x) trén mién xdc dinh

ma dé bai yéu cau. \/ x
~-{-1
y

@ Tinh tién dudng thang y = m theo huéng "Ién, xudng". Quan
sat s6 giao diém dé€ quy ra s6 nghiém tuong ting.

l.’fng dung d6 thi dé bién luan nghiém bat phuong trinh.

@ Xét bat phuong trinh & dang f(x) < m (1), v6i m 1a tham sd.

® Bai toan 1. Tim diéu kién cta tham s6 m d€ (1) c6 nghiém trén mién 2: Khi do, ta tim diéu
kién d€ d thi y = f(x) c6 phan nim dudi dudng thang y = m.

@ Bai toan 2. Tim diéu kién ctia tham s6 m d€ (1) nghiém diing v6i moi x thudc mién Z: Khi do,
ta tim diéu kién d€ do thi y = f(x) nam hoan toan phia duéi dudng thang y = m.

y y
, y=m
max f(x)
/ \ /
lx X
v y=m
min f(x)
’ Minh hoa Bai toan 1 ‘ ’ Minh hoa Bai toan 2
™ Céc bai toan tuong tu:

@ f(x) > m nghiém ding Vx € 2. @ f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.
® f(x) < mnghiém ding Vx € 2. @ f(x) <mc6nghiém trén mién 2.
® f(x) > m nghiém ding Vx € 2. ® f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.

Khi mubn st dung phuong phép do thi d€ bién luan nghiém ctia phuong trinh f(x,m) = 0 hodc bt
phuong trinh f(x,m) > 0, f(x,m) < 0, ta phai thuc hién "c6 1ap" tham s6 m.
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CAC DANG TOAN THUONG GAP

(D DANG 1. Gidi, bién luén nghiém phuong trinh bdng phuong phép doé thi

Phuong phdp gidi.
e Chuyén phuong trinh da cho vé dang f(x) = m;

e Tinh tién dudng thang y = m 1én xubng theo phuong ngang. Nhin giao diém vé6i do thi
y = f(x) dé quy ra s6 nghiém tuong ting.

& Vidu 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&. S& nghiém ctia

y
phuong trinh 2f(x) —3=01a 3
A. 2. B. 1.
C. 0. D. 3.
(0]
VA
& Vidu 2. Cho ham s6 f(x) = ax® +bx> +cx+d (d # 0) c6 dd thi nhu y
hinh vé& bén. S6 nghiém ctia phuong trinh 3 f(x) — 1 = 0 bing 4
A. 0. B. 1.
C. 2. D. 3.
O/\12 «x
—1 773 \
& Vidu 3. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién [, | _o, 1 3 oo
nhu hinh bén. Tim tét ca cac gid tri thuc cda tham ; 0 - o =+
s6 m dé phuong trinh f(x) = m—+ 1 ¢6 ba nghiém |
thuc phan biét. 4 Foo
A —3<m<3. B. 2<m<4. y TN .
C. 2<m<A4 D. -3<m<3. _ -
& Vi du 4. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén [, | _oo 0 ) T
R\ {0}, lién tyc trén moi khoang xdc dinh va c6 ; — T o0 =
bang bién thién sau. Tim tap hop tit cdc ca thuc ciia |
tham s& m sao cho phuong trinh f(x) = m c6 ba Foo 4
nghiém thuc phan biét. y \ / \
A. (—oo:d]. B. [-2;4]. ol e e
C. (—2;4). D. (—2:4].
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& Vidu 5. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R \

{0} va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Hdi phuong /x 0 ! -
trinh 3| f(x)| — 10 = 0 c6 bao nhiéu nghiém? fx) — - 0 7
A. 2 nghiém. B. 4 nghiém. 2 oo +oo
C. 3 nghiém. D. 1 nghiém. 7(x) L \ /
—oo 3

& Vi du 6. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6

2 X —00 0 2 )
bang bién thién nhu sau. Hoi phuong trinh f (|x|) =1 ¢6 ;
4 i Yy + 0 — 0 +
may nghiém?
A. 6 nghiém. B. 2 nghiém. 2 Foo
C. 3 nghiém. D. 4 nghiém. y N
—00 _2

& Vidu 7. Chohamsdy= f(x) =ax’ +bx>+cx+d(a, b, ¢, d €R) c6
dd thi nhu hinh vé bén. Tim tit ca cdc gia tri thuc ctia tham s6 m dé phuong
trinh 2 (|x|) —m = 0 c¢6 ding 4 nghiém phan biét.

A 1<m<3. B. -1<m<3.

C. -2<m<e6. D. 2<m<e6.

& Vidu 8. Choham sd y = f(x) xdc dinh valién tuc trén [ T —og 1 1 T
IR, c6 bang bién thién nhu sau. S6 nghiém ctia phuong trinh Y T 0 - 0 +
2 N
2AFE—3f(x) +1=01a : 1
A 2. B. 3. y N R
C. 6. D. 0. . 3

& Vidu 9. Tim tit ci cic gia tri cia tham sb m d€ phuong trinh —x* +2x2 +3+2m = 0 c6 4

nghiém phan biét.
-3 -3 -3

. . a .. . ~ o 2 AP Z 1 L .
& Vidu 10. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé€ ham sb y = §x3 —x? +mx+ 1 c6 hai

diém cuc tri déu thudc khoang (—1;4)?
A. 4. B. 9. C. 8. D. 3.

& Vidu 11. Cho phuong trinh sin®x — 3sin?x +2 — m = 0. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé
phuong trinh cé nghi€ém?
A. 3. B. 1. C. 5. D. 4.

(D DANG 2. Gidi, bién ludn nghiém bét phuong trinh bdng phuong phép doé thi

Phuong phdp gidi.
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& Vi du 12. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén. S6 nghiém
nguyén ctia bat phuong trinh f(x) <3 1a
A. 3. B. 5. C. 6. D. 2.

& Vidu 13. Tim tap hop tit ca cdc gid tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = x* —3x% 4+ (2m — 1)x +
2019 dong bién trén (2; o).
B. m

1 1 1
A. < = = —. C. > 0. D. > —.
=3 2 "= =3
& Vidu 14. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am ctia tham s6 m d& ham sb y = x> 4+ mx — =3 dong bién
x
trén khoang (0; +o0)?
A. 5. B. 3. C. 0. D. 4.

& Vidu 15. Tim tit c4 cdc gid tri thuc ctia tham sb m sao cho bt phuong trinh mv/x2 —2x+ 2+
m+2x — x> < 0 c6 nghiém x € [0; 1 +\/§]

2
A.mgg. B. m<O. C. m>-. D m<-1.

W N

& Vidu 16. Goi S Ia tap hgp céc gid tri nguyén clia tham s6 m thudc [0;2019] dé bét phuong trinh

x? —m++/(1—x2)3 <0 diing v6i moi x € [—1;1]. S6 phan tii ctia tap S bing

A. 1. B. 2020. C. 2019. D. 2.

[0 DANG 3. M6t s bai todn lién quan dén ham hop

Phuong phdp gidi.
& Vidu 17. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé y
bén . Khi d6 phuong trinh 4f(3x*) —3 = 0 c¢6 bao nhiéu nghiém
duong?

A. 2. B. 4. !

C. 5. D. 1. //\\\

-1/ 0
/ N2 o«

& Vidu 18. Cho ham s6 f(x) ¢ bang bién thién [~ T D) 1 oo
nhu sau. S6 nghiém ctia phuong trinh f(3x* — /
x> +1)=11a y + 0 - 0 +

A. 4 B. 5. 5 oo

C. 6. D. 3. y / \ /

o |
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& Vidu 19. Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién
nhu hinh bén. Phuong trinh f(4x —x?) —2 = 0 c6 bao ;
nhiéu nghiém thuyc?

A. 2. B. 6. C. 0. D. 4. +

& Vidu 20. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé. S6 nghiém y
thudc doan [0; 57| clia phuong trinh f (cosx) = 1 1
A. 3. B. 4. C. s. D. 6.

& Vidu 21. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dd thi nhu hinh v& bén. Tap hop
tht ca céc gid tri thuc cla tham sb m dé phuong trinh f(1 — cos2x) = m
c6 nghiém thudc khoang (0; ) la

A. [-1;3]. B. (—1;1). C. (-1;3). D. (—1;1].

X
& Vidu 22. Cho ham sb bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh v& bén. S&
2
nghiém thuc ctia phuong trinh | f(x* — 3x)| = 3 la ¢
A. 6. B. 10. C. 3. D. O. 2
/o] \2/
/ RN J/ x

& Vidu 23. Cho ham s f(x), bang bién thién ctia ham s f’(x) nhu sau:

x —oo —1 0 1 oo
o0 2 o0
f'(x) \ / \ /
-3 -1

S6 diém cuc tri ctia ham sb y = f(4x? +4x) 1a
A. 5. B. 9. C. 7. D. 3.
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& Vidu 24. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, ham s6
y = f’(x) c6 dd thi nhu hinh bén. S5 diém cuc tri ctia ham s&y = f(x) —x?
la
A. 1. B. 2.
C. 3. D. 4.

& Vidu 25. Cho ham sb f(x). Ham sb f’(x) c6 d6 thi nhu hinh
bén. Ham sb g(x) = f(1 — 2x) 4+ x> — x nghich bién trén khoang
nao dudi day?

A. <1;%). B. (O;%). C. (-2;—1). D. (2;3).
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn diing. Buéi hoc sau, cing véi GV kiém tra két qud.

B ONONCRON KONORCRONIERONORE
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6 ® ® O 0|20 ® 0 0O|s® ® O

©

©0 0606

©

19.
20.
21.
22.
23.
24.

®OO0e
@G
©0000

©

Dl25.® ® © ©
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@30 ® ® © O

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 do thi & hinh bén. Sb

nghiém duong phan biét ciia phuong trinh f(x) = —/3 1a
A. 1. B. 3.
C. 2. D. 4.

Cau 2. Ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Phuong trinh 2£(x) —5=0

c6 bao nhiéu nghiém am?
A. 0.

B. 2.
C. 1 D. 3.

<

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R\ {0},

. ) X | —oo 0 1 oo
lién tuc trén moi khoang xac dinh va c¢6 bang bien thién Y — + 0 =
nhu hinh bén. S6 phan ti tip nghiém ctia phuong trinh Lo )
o) =21a y ~ ST
A. 4. B. 3. C. 5. D. 6. 1 e o
Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu e 1 3 T
sau. S6 nghiém ctia phuong trinh f(x+5) -4 =01a FREr— n
A. 0. B. 2. Y
C. 3. D. 1. 4 T
T 7
o )
Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Tim s6 nghiém y
cta phuong trinh f(x) = —x+ 1. 5

A 2.

B. 4.
C. 1 D. 3.
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Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé. Tim
s6 nghiém ctia phuong trinh 2f(x?) 4+ 3 = 0.
A. 4. B. 2.

C. 3. D. 6. :
\/ x
S, N !

- . ) , . 9 .
Cau 7. S6 nghiém thyc ctia phuong trinh 2|x|? — 9x? + 12|x| — 5= 01a

SN

A. 2. B. 6. C. 4. D. 3.
Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh, lién tuc trén | —oo 1 0 1 oo
R va c6 bang bién thién sau. Tim tat ca cic gid tri ;

y - 0 + 0 — 0 +

thuc cta tham sb m d€ phuong trinh f(x) — 1 =m
c6 dung hai nghiém.

oo 0 oo
n=Te B. —2<m<—1. Y NN S
1 -1

m>—1
>0 =-2
c. "7 . p. """ 77
m=—1 m>—1

CAu 9. Cho ham 6y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. C6 tat ca bao nhiéu
gid tri nguyén ctia m d€ phuong trinh 4 f(x) +m = 0 c6 ding 4 nghiém thuc
phéan biét?

A. 4. B. 3.

C. 2. D. 0.

Cdu 10. Tim cdc gid tri thuc ctia tham s& m dé phuong trinh x> — 3x> — m — 4 = 0 ¢6 ba nghiém phan
bidt.
A d<m<8. B. m<O. C. 8<m< —4. D. 0<m<A4.

Cdau 11. Goi S 1a tap hop tit ca cac gid tri ctia tham sb m d€ phuong trinh 2x3 — 3x% = 2m + 1 ¢6 diing
hai nghiém phan biét. Tong cac phan ti ciia S bang

ot 2 ¢S !

2 2 2 2

CAu 12. Tap tit ca cac gid tri ctia tham s6 m d€ phuong trinh x* — 4x? + 3 +m = 0 ¢6 4 nghiém phéan
biét la

A (—1;3). B. (=3;1). C. (2:4). D. (-3;0).
Cdu 13. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m d€ duong thang y = m cat dd thi ham sb y =

2x2|x> — 2| tai 6 diém phan biét?
A 1. B. 0. C. 2 D. 3.
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Cau 14. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé duéi day. Tim tat ca
cdc gia tri thuc cta tham s6 m d€ phuong trinh | £(x)| = m c¢6 6 nghiém phan

biét. X
A —4<m< 3. B. 0<m<3.
C. m>4. D. 3<m<4.
Cdu 15.
Cho ham s6 y = f(x) = ax® + bx*> + cx +d c6 bang bién T | o 0 | oo
thién nhu hinh bén. Khi d6, phuong trinh | £(x)| = m c6 bén Y T 0 - 0 &
nghiém phan biét x| < x; < x3 < 3 < x4 khi va chi khi 1 Heo

1 1
A —<m<l1. B. §§m<1.
C. O<m<1. D. 0O<m<1.
Cdu 16. Cho ham sb y = —2x% 4 3x% — 1 ¢6 d6 thi nhu hinh vé. Bing
céch st dung db thi ham sb, xc dinh m d& phuong trinh 2x3 — 3x2+2m — \
1
0 c6 dung ba nghiém phan biét, trong d6 c6 hai nghi€ém 16n hon 7
1
A. me (—5;0) : B. me(—1,0).
1 11
C. <0;—>. D. (—;—).
me 5 me 17

Cau 17. Cho ham s6 bac bay = f(x) c¢6 do thi nhu hinh bén. C6 bao nhiéu
gia tri nguyén ctia tham s6 m dé€ phuong trinh f(x) —x = m c6 ba nghiém
phén biét?

A. 3. B. 4. C. 1 D. 5.

QS

D=

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. Tim tht c4 cdc gia tri thuc
clia tham s6 m dé bat phuong trinh f(x) < 2™ ¢6 nghiém diing v6i moi x € [0; 1].
A 0<m<2. B. m>2.
C. 0<m<1. D. m>1.

Cau 19. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R c6 do thi nhu hinh vé. S6
nghiém thuc ctia phuong trinh f(x> +x) = 11a

A. 2. B. 3.

C. 4. D. 5.

GV: Phung V Hoang Em — DT:0972657617 Trang 61

Tai liéu 6n thi THPT Qubc gia



Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R\ {1}, lién

tuc trén mdi khoang xdc dinh va c6 bang bién thién nhu sau. x/ ! 3 +
S6 nghiém cta phuong trinh f (v2x—3) +4=01a y + - 0 +
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 2| oo too
Y / NS
oo 4

Cau 21. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém thuc
cua phuong trinh f(f(sin2x)) = 0 trong khoang (0; 7) la
A. 4. B. 3. C. 2 D. 1.

CAu 22. Tim tt ci cic gid tri ciia m d& ham s6 y = x> 4 3x? — mx — 4 ludén dong bién trén khoang
(=003 0).

A m< -3 B. m< -3. C. m>3. D. m>3.
Cau 23. Tap hop tit ci cic gia tri thuc clia tham sb m d€ ham s6 y = x> 4 3x% 4 (m — 1)x + 4m dong
bién trén khodng (—1;1) la

A. m>4. B. m>4. C. m<-=-8. D. m<8.

Cau 24. Cho ham s6 f(x), bang bién thién ctia
ham s6 f/(x) nhu hinh vé bén. S6 diém cuc tri

clia ham s6 y = f(x* +2x) Ia too 2 +oo
9. f(x) N / \ 7
7. -3 ~1

x| —oo ~1 0 1 oo

A. 3. B.

C. 5. D.
Cau 25. Cho ham sb bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. S6 y

1

nghiém thyc ctia phuong trinh | f (x* —3x)| = 3 la

A. 6. B. 10. C. 12. D. 3.

2
-2 0 2 X

~ A .. . 2 A A S 1
Cau 26. Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m d€ phuong trinh 3 }cos3x‘ —3cos?x+5|cosx| —3+2m=0

c6 diing bon nghiém phan biét thudc doan [0;27].
A D g o3 c. Lo D >
. 2<m< 3 .3_m<2. © 3 m > . 5
Cau 27. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh
vé& bén. S tit ca cdc gia tri nguyén clia tham s6 m dé phuong trinh
f(x) = f(m) c6 ba nghiém phan biét 1a
A. 5. B. 3. C. 0. D. I

Cdu 28. Tim tit ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m d&€ ham sb y = V/sin?x — dcosx +2m c6 tap xac dinh
la R.
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A. Khong c6 m théa man. B. m< —%.

C. m>2. D.mz—g.
Cdau 29. Tim tit ca cic gid tri thuc ciia m dé phuong trinh x + 1 = mv/2x2 + 1 ¢6 hai nghiém phén
biét.

A. —§<m<?. B.m<?. C.m>?. D.§<m<§.

Cdu 30. Goi S la tap hop tit ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m d€ bat phuong trinh x* + 1 —x* +
xv/2mx* +2m > 0 ding v6i moi x € R. Biét ring S = [a; b]. Gid tri ctia av/8 4 12b bing

A. 3. B. 2. C. 6. D. 5.

- A . , U P 3 |
Cau 31. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong cta tham s6 m d€ ham s6 y = ZX4 —(m—1)x> - P dong
bién trén khodng (0; +oo).

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

— HET—-
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§ 7. SU TUONG GIAO CUA HAI PO THI

LY THUYET CAN NHG

Phuong phap dai sb

Xdc dinh toa do giao diém cta hai do thi y = f(x) va y = g(x), ta thuc hién céc budc:

® Gidi phuong trinh hoanh do giao diém | f(x) = g(x) | Tim cdc nghiém xo € ZyN Z,.

@ V6i xo vira tim, thay vao 1 trong 2 ham s6 ban dau dé tim y.

® Két luan giao diém (xo;yp).

Phuang phép db thi

® Néu dé bai cho hinh &nh d6 thi y = f(x) va y = g(x), ta c6 thé ding hinh vé d€ xic dinh toa do giao
di€m giita chiing.

® S& nghiém phuong trinh f(x) = m chinh bing s giao diém ctia d6 thi y = f(x) v6i dudng thing
y = m (nim ngang).

CAC DANG TOAN THUONG GAP

(D DANG 1. Xac dinh (bién luan) giao diém clia dudng théng va db thi clia ham
sO bac ba

Phuong phdp gidi. Xét ham s6 bac ba y = ax® 4+ bx*> +cx+d (a # 0) c6 d6 thi (C) va dudng thang
d c6 phuong trinh y = kx +n.
Lap phuong trinh hoanh do giao diém cta (C) va d:
ax> +bx* +cex+d=kx+n (1)
Ta c6 hai truong hgp xay ra:

@ Trudng hop 1: Phuong trinh (1) c¢6 “nghiém dep” x(. Khi d6, ta phan tich (1) vé dang

X=Xy
1) e (x—x0) (A2 +Bx+C) =0 <
(1) & (x=x0) ) [Ax2+Bx+c:0 2)

Cac bai toan thuong gap:

@ (C) vad c6 ding ba di€ém chung < (2) c6 hai nghiém phan biét khdc x

A>0
T V42
Axy+Bxp+C#0

@ (C) vad c6 ding hai di€m chung <> (2) ¢6 ding 1 nghiém khdc xg

A=0 A>0
& B hoac B
—ﬂ#xo —ﬂ—xo
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® (C) vad c6 ding mot diém chung < (2) vo nghiém hoic c6 nghiém duy nhit va nghiém
d6 bang xo.
A=0
< A < 0hodc B

® Trudng hop 2: Phuong trinh (1) khdng c6 “nghiém dep”. Khi d6 ta tién hanh cac buéc:

@ C6 lap tham sb m, chuyén phuong trinh (1) vé dang f(x) = m. S& nghiém phuong trinh
nay chinh bing hoanh do giao diém ctia do thi y = f(x) v6i duong thang y = m (nidm
ngang).

@ Lap bang bién thién ctia ham y = f(x) trén mién dé bai yéu cau.

@ Tinh tién dudng thang y = m theo phuong song song véi Ox, nhin giao diém suy ra két
qua.

& Vidu 1. Pudng thang y = —3x+ 1 cit dd thi ham sd y = x> — 2x> — 1 tai di€ém duy nhét c6 toa
do (x0;y0). Chon cau tra 10i sai trong cac cau tra 16i sau day.

A x}—2x5—1—yp=0. B. yo+3x9—1=0.

C. xo+yo+2=0. D. x}—2=2x—3x0.

& Vidu 2. S6 giao diém ctia dd thi ham s6 y = (x — 1) (x> — 3x+2) va truc hoanh 1a
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

& Vidu 3. Duong thang y = x — I cit dd thi ham s6 y = x> —x? +x — 1 tai hai diém. Tim tdng tung
dd cac giao diém do.
A. —3. B. 2. C. 0. D. —1.

& Vidu 4. P thi ham s6 y = x® — 3x? + 2x — 1 cit do thi ham sd y = x> — 3x+ 1 tai hai diém phan
biét A, B. Tinh do dai AB.

A. AB=3. B. AB=22. C. AB=2. D. AB=1.
& Vidu 5. Do thi sau déy 1a ctia ham s6 y = x> — 3x+ 1. V6i gid tri y
nao ctia m thi phuong trinh x> — 3x —m = 0 ¢6 3 nghiém phan biét?

A 2<m<2. B. -1<m<3.

C. 2<m<2. D. -2<m<3.

VA

& Vidu 6. Cho ham sy = (x —2)(x? 4+ mx +m? — 3). Tim tap hgp cic gia tri thuc ctia tham s6 m
dé€ d6 thi ham sb da cho cat truc hoanh tai ba diém phan biét.
B {—2<m<2 {—1<m<2

m# —1 m#1

A —1<m<?2. D 2<m<-—1.

& Vidu 7. Chohamsdy=x> —3x+2 c6 dd thi (C). Goi d 1a dudng thang di qua diém A(3;20) va
c6 hé s6 goc 1a m. Véi gid tri ndo clia m thi d cét (C) tai ba diém phan biét?

<15 <l >15 > —
A" ST B. {5, c. {" " 1. p. {" 5,
m+#4 m#0 m # 24 m# 1
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& Vidu 8. Biét cé hai sb my,m; 1a hai gia tri ctia tham s6 m sao cho db thi (C) ctia ham s6 y = x> —
3mx? — 3x+3m+ 2 cat truc hoanh tai 3 diém phan biét c6 hoanh do6 x1,x;,x3 thoa man x% —i—x% +x§ =
15. Tinh my + mo.

A. 0. B. 3. C. 2 D. 1.

& Vidu9. Chohamséy=x>+mx?> —x—m (C,). Hoi c6 tit ca bao nhiéu gia tri ctia tham s6 m
d€ dd thi ham s6 (C,,) cat truc Ox tai ba diém phan biét c6 hoanh d6 1ap thanh mot cp sd cong ?
A. 2. B. 3. C. 1. D. 0.

& Vidu 10. Tim tit ci cic gid tri ciia m d€ duong thang A :y = x+4 cat d6 thi ham sb y =
x4 2mx? 4 (m+ 3)x + 4 tai ba diém phan biét A(0;4), B va C sao cho dién tich tam gidc MBC bing
4, v6i M(1;3).

A. m=2hodcm=23.

B. m = —2hoiacm=3.
C. m=3. D. m

= —2hoacm= —3.

0O DANG 2. Xdc dinh (bién lugn) giao diém clGia dudng thdng va dd thi clia ham
s6 bdc bon trung phuong

Phuong phdp gidi. Cho ham s&y = ax* + bx? + c(a # 0) c6 d6 thi (C) va dudng thang y = k c¢6 d6
thi d.
Lap phuong trinh hoanh do giao diém cta (C) va d:

ax*+bx*+c=k (1)

Dit t = x*(t > 0) ta c6 phuong trinh at®> + bt +c—k=0 (2).
Céc bai toan thuong gép:

® (C) vad c6 bbn diém chungs (2) ¢6 hai nghiém duong phan biét

A>0
SCP>0
$>0

@ (C) vad c6 ba di€ém chung < (2) ¢6 hai nghiém phén biét, trong d6 ¢6 mot nghiém ducng
va mot nghiém ¢ = 0.

® (C) vad c6 hai diém chung < (2) c6 nghiém kép duong hoic c6 hai nghiém trai dAu.
@ (C) vad c6 mot di€m chung < (2) c6 nghiém 7 = 0 va mdt nghiém am.

® (C) va d khong c6 diém chung < (2) vo nghiém hodc chi c6 nghiém am.

E C6 thé chuyén bai todn vé bién luan giao diém ciia do thi ¢ dinh véi mot dudng thang nam
ngang.

& Vidu 11. Tim sb giao diém ctia d6 thi ham sd y = x* — 2x> 4 1 véi truc Ox.
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

& Vidu 12. D6 thi ham s6 y = 2x* — 3x? va d thi ham s6 y = —x? +2 c¢6 bao nhiéu diém chung?
A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.
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& Vidu 13. Tim tét ca cdc gid tri thuc ctia tham s6 m d€ duong thang y = m cat dd thi ctia ham s6
y = x* —2x% — 3 tai b6n diém phan biét.
A m>—1. B. -I<m<1. C. m<—4. D. 4<m<-3.

& Vidu 14. Tim tit ca cac gid tri thuc ctia tham sb m d€ d6 thi ham s6 y = x* —3x2 —m — 1 cit
truc hoanh tai hai di€ém phan biét.

m>—1 m2=>—1
A. 13. B. m>—1. C. 13. D. m>—1.

& Vidu 15. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m d€ dudng thang y = m cit dd thi ham s6
y = 2x%|x* — 2| tai 6 di€ém phan biét?
A. 1. B. 0. C. 2. D. 3.

& Vidu 16. C6 bao nhiéu gia tri thuc ctia tham sd m trong khoang (—3;5) d€ do thi ham s6 y =
x* 4 (m — 5)x* — mx +4 — 2m tiép xidc véi truc hoanh?
A. 2. B. 3. C. 1. D. 4.

& Vidu 17. Cho ham s6: y = x* — (2m— 1)x? 4+2m c6 dd thi (C). Tt c4 c6 bao nhiéu gia tri nguyén
duong ctia tham sb m d€ dudng thiang d: y = 2 cit dd thi (C) tai bén di€ém phan biét déu c6 hoanh do
bé hon 3?

A. 3. B. 1. C. 2. D. 4.
- . . ~ . 2 ~ 2 ~ X . ~ b
(O DANG 3. Xac dinh (bién ludn) giao cua duong thang va doé thi ham $Oy= axj:d
CcX
L. c 2 ax+b LA PR 2 .
Phuong phdp gidi. Cho ham so0 y = wtd (ad — be # 0) ¢6 d6 thi (C) va dudng thang d c6
cX

phuong trinh y = kx + n.
Lap phuong trinh hoanh d9 giao di€ém cuia (C) va d:

AX* +Bx+C=0(1)

b
axt =kx+n& d
cx+d xX#£——=xp
c

Cac bai toan thuong gap
A>0

® (C) vad c6 hai diém chung < (1) c6 hai nghiém phan biét khéc xo < 2
Axy+Bxo+C#0

@ Gia st hai do thi trén cat nhau tai hai diém phan biét M (x;;kx; +n) va N(xp;kxs +n).

Khi d6
[A
MN =k +1 Vi

. X . o < 4 X — 1 < . < . < . ; 1A . 5
<& Vidu 18. D6 thi cia ham s6 y = [ cat hai truc Ox va Oy tai A va B. Khi d6 dién tich ctia tam
X
gidc OAB (v6i O 1a gbe toa do) bang
1 1
A. 1. B. -. C. 2. D. —.
4 2
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X

& Vidu 19. Biét dudng thang y = x —2 cit dd thi ham s6 y = - tai 2 diém phan biét A, B. Tim

hoanh d6 trong tim tam gidc OAB véi O 1a gbc toa do.

A. % B. 2. C.

4
—. D. 4.
3 3

. : e o 2 o 2x+4
& Vidu 20. Goi M,N la giao diém cta dudng thang y = x + 1 va dudng cong y = x_+1 Tim
X

hoanh d6 trung diém ctia doan thang MN.

A x=-1. B. x=1. C. x=-2. D. x=2.
" Z 2 X . . . R 3 N 2
& Vidu 21. Chohamsbéy= _;Cl ¢6 do thi (C). Goi A, B la giao diém cta dudng thang d : y = x
X
v6i do thi (C). Tinh do dai doan AB.
2
A. AB=1/2. B. AB:\/T_. C. AB=1. D. AB=2.

& Vidu 22. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia m thudc doan [—14;15] sao cho dudng thang y =

mx+3 cat dd thi ctia ham sd y = tai hai diém phan biét.

A 17. B. 16. C. 20. D. 15.
-’ < A 2x+1 , X . ~ ., . 2 A A N 2
& Vidu 23. Choham sdy = 1 ¢6 do thi (C). Tim cac gia tri cda tham s6 m dé dudng thang
X
d:y=x+m—1citdd thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 2+/3.
A m=4+/3. B. m=2++/3. C. m=4++10. D. m=2++/10.
2x+1

& Vidu 24. Biét rang c6 hai gi4 tri thuc ctia tham sb m dé€ dd thi ham s6 y = 0 (C) va dudng
—

thang d: y = mx+ 3 cit nhau tai hai diém phan biét A, B sao cho tam gidgc OAB vudng tai O (v6i O la
gbc toa do). Tong cuia hai gia tri d6 bang
A. 0. B. 4. C. 8. D. 6.

. < 3
& Vidu 25. Cho ham sb y = ;+

tham s& m @€ dudng thang d : y = —x 4 m cat (C) tai hai di€m phan biét M, N sao cho tif gidc OAMN
12 hinh binh hanh (O 1a gbc toa dd).
A. m=3. B.
C. m=2+V5m=2—+/5. D.

2 X d 4 ., . kd
i c6 do thi (C) va diém A(—5;5). Tim tat ca gia tri thuc cia

S5

m=2+
m=2—
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Budi hoc sau, cing véi GV kiém tra két qud.

LOB®OOITO®B®OOINBOB®OOD|e ®OD|sG® 00
20 0® 0O 0|8 ®® O O|+®® OC D200 OCO|2d® OO
3.0 ® O 0|9 ®0® O O|00® C 0|20 00| ® OO0
4. @B OO0 ® O 0O|t® ® O 0|20 ® OC0O|80 ® OO
MONONCRONNEONONCRONIVAONONCROREONONCRONPAONONON®)
6. ® ® O 0Ojr2® G O 0Of.® G O 0|40 ® C 0300 ® O O
Cau 1. Tim s giao diém ctia dd thi ham s& y = x> 4 2x> — 4x + 1 va duong thang y = 2.

A 1. B. 3. C. 2. D. 0.
Cdau 2. D6 thi ham sb y = x* —x* — 3 cit truc tung tai miy diém?

A. 1 diém. B. 2 diém. C. 4 diém. D. 3 diém.
Cdu 3. Do thi ham s6 y = x* — 5x% + 4 cit truc hoanh tai bao nhiéu diém?

A. 0. B. 4. C. 2. D. 3.
Cau 4. Tim s6 giao diém n ctia hai d6 thi (C1): y =x* —3x* +-2va (Cy): y = x> — 2.

A n=1. B. n=4. C. n=2. D. n=0.

-~ PN . N A 4x+4 N 2 < . .« A R
Cau 5. Do thi ham sd y = I va y = x“ — 1 cat nhau tai bao nhiéu diém?

x_
A. 1. B. 3. C. 2. D. 0.

Cdu 6. Biét ring d6 thi ham s6 y = x> + x> —x +2 va d thi ham s6 y = —x?> —x+ 5 cit nhau tai di€ém
duy nhét c6 toa do (xo;yo). Tim yj.

A. 0. B. 4. C. 1 D. 3.
Cdau 7. Do thi ham sb nao sau ddy cit truc tung tai diém c6 tung do am?
4x+1 —2x+3 3x+4 2x—3
A y= . B. y= . C. y= . D. y= .
Y x+2 Y x+1 Y x—1 Y x—1

A % N 2 S, X apc 1 % 2x
Cau 8. Bict duong thang y = x — 2 cat do thi ham s y =

1 . ) PN R
+1 tai hai diém phéan biét A, B c6 hoanh do

1an lugt 1a x,,x,. Khi d6
A x,+x,=35. B. x, +x,=2. C. x,+x,=1 D. x, +x, =3.

CdAu 9. Biét rang d6 thi ham sd y = x> —4x? 4 5x — 1 cit dd thi ham sb y = 1 tai hai di€ém phan biét A
va B. Tinh d¢ dai doan thing AB.

A. AB=2. B. AB=3. C. AB=22. D. AB=1.
Cau 10. Cho ham sb f(x) = ax® 4+ bx*> 4+ cx+d (d # 0) c6 dd thi nhu hinh y
vé. S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(x) — 1 = 0 bing
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
0 | x
-1 1--->
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Cau 11. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c¢6 do thi (C) nhu hinh vé&, dudng y
thang d c6 phuong trinh y = x — 1. Biét phuong trinh f(x) = 0 c6 ba nghiém
x1 < xp < x3. Gia tri cua x1x3 bﬁng

-1

5
A. 2. B. ——. .= D. 3.
2 ¢ 3

R ) 4 \ . )
Cau 12. Cho ham s6 y = §x3 —2x2 41 ¢6 @b thi (C) va dudng thang d : y = —m. Tim tap hop tit ca

céc gid tri ctia tham s6 m d€ d cit (C) tai ba di€ém phan biét.

a L] b ol e () b (ad)

Cau 13. Tim m d€ dd thi ham s6 y = x* — 2x? +m cit truc hoanh bdn diém phan biét.
A. m>0. B. 0<m<1. C. m>1. D. m<1.

Cau 14. C6 bao nhiéu s6 m nguyén am d€ dd thi ham sb y = x> —3x? 4 (1 —m)x+m+ 1 cit truc Ox tai
3 diém phan biét.

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 15. Tim tét ca cac gia tri ctia tham s6 m d€ do thi (C) ctia ham s6 y = x> — 3x +m cit truc hoanh
tai ding 3 diém phan biét.

A. me (2;+00). B. me (-2;2). C. meR. D. me (—oo;-2).

Cau 16. Cho ham s6 y = x> — 3mx? + (3m — 1) x +6m c6 dd thi 1a (C). Goi S 1a tip hop tit ca cac gia
tri thuc ctia tham s6 m d€ (C) cit truc hoanh tai ba diém phan biét c6 hoanh do x1,x,x3 thda man diéu
kién x 4+ x3 + x3 + x1x2x3 = 20. Tinh tSng cc phan tif clia tap S.
4 2 5 1
A —. B. - C. -. D. —.
3 3 3 3
Cdu 17. Tim tt c4 gia tri thuc ctia tham sb m d€ dd thi ham s6 y = x> — 3mx? +9x — 7 cat truc hoanh
tai 3 diém phan biét c6 hoanh d6 1ap thanh cip s cong.
m=1
—1+v15 —1—+/15
A. . B. = C m=——. D m=1.
1V m 5 m 5 m
2
Cdu 18. Gia tri ciia tham sb m d€ dd thi ham sd y = x> — 3x% — mx cit truc hoanh tai ba diém A, B,C
phan biét va cach déu nhau 1a
A. 2. B. 1. C. -2 D. 0.

Cdau 19. Tim tit ca cdc gia tri ctia tham sb m d€ phuong trinh —x* +2x% +3 4 2m = 0 c6 4 nghiém phan
biét.

. -3 -3
Cau 20. Tim tit ca cic gia tri m nguyén dé phuong trinh x* — 2x? +3 —m = 0 c6 bdn nghiém thuc.
A. 1. B. 2. C. 3. D. Khong c6 gia tri m.

Cau 21. Tim sb giao diém ctia d6 thi ham s6 y = x?|x? — 3| va dudng thang y = 2.
A. 8. B. 2. C. 6. D. 4.

~ 2 z N Z 5 - 2 . N .
Cawu 22. C6 bao nhiéu duong thang cat do thi (C) ctia ham s6 y = * tai hai diém phan biét ma hai

giao diém d6 c6 hoanh do va tung do 1a cac s6 nguyén?
A. 15. B. 4. C. 2. D. 6.
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Céu 23. Db thi ham s y =
x+1

cat dudng thang y = x + m tai hai diém phan biét khi

m< —2
A. m>-2. B. m>6. C. . D. m< -2
m>6

Cau 24. Choham sé y = x> +ax? +bx+c (b < 0,a # 0). Biét rang dd thi ham s6 di cho cit truc hoanh
tai 3 diém phan biét trong d6 c6 hai giao diém ddi xing nhau qua gbc toa do. Tinh gid tri clia biéu thiic
T =2(ab—c)+3.

A. T =5. B. T=2. C. T=3. D. T=1.

N ) 3x+2 . . 0 ,
Cdu 25. Choham s0 y = sz ¢6 do thi (C) va dudng thang d : y = ax+ 2b — 4. Pudng thang d cat

X

(C) tai hai diém A va B dbi xding nhau qua gbc toa do O. Tinh a + b.

A. T=2. B. T:é. C. T=4 D.T:z.

2 2

Cau 26. Pudng thang d di qua A(2;1) véi hé sb goc k cit dd thi (C) cia ham s6 y = A 1 tai hai diém
phan biét khi va chi khi

A. k>0. B. —-1<k<1. C. k<lhodack>3. D. k<O0hoack > 4.

o~ 2 2x+1 R . . 2
Cau 27. Cho ham so y = x_:_l ¢6 do thi (C). Tim céc gia tri ctia tham so m dé duong thang d : y =
X
x+m— 1 cit dd thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 2+/3.

A. m=4+/3. B. m=4+10. C. m=2+V10. D. m=2+3.

n . . . oo . 1
Cadu 28. Tim gia tri ctia tham s6 m d€ dudng thang d: y = 2x+ m cat do thi ham s6 y = )il(C) tai

x_

hai diém A, B phan biét sao cho doan AB ngan nhét.

A. m=0. B. m=-1. C. m=-2. D. m=1.
CAu 29. Tim tt ci cac gid tri thuc ctia tham sb m d€ dudng thang (d): y = mx —m — 1 cit do thi
(C):y= x> —3x*+1tai 3 diém A, B, C phén biét (B thudc doan AC), sao cho tam gidc AOC can tai O
(v6i O 1a gbc toa do).

A m=—1. B. m=1. C. m=2. D. m=-2.
atc>b+1

. Tim s giao diém ctia dd thi ham sb
a+b+c+1<0

Cau 30. Cho céc sb thuc a, b, ¢ théa man {

y = x> +ax® 4+ bx+ ¢ va truc Ox.
A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.

— HET
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§ 8. TIEP TUYEN CUA DO TH| HAM sO

LY THUYET CAN NHG

& Puong thang di qua di€ém M (xo;yo) c6 hé sb géc k c6 phuong trinh 1a y = k(x — xg) + yo.

Luuy:

® k=tan @, v6i @ la goc hop bdi dudng thang A v6i chiéu duong y
cua truc Ox va ¢ # 90°. A

@ Cho hai duong thezlng Ar:y=kix+myvalAy: y=kyx+ms.

o A HAQ(:)klzszélml;ﬁmQ. % N
o Al LAy ki ky=—1. / '

& Tiép tuyén ctia do thi ham s6 tai diém M (xo;yo):

® Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi (C). Tiép tuyén d clia
dd thi ham s6 tai diém M(xo;y0) c6 phuong trinh 1a y

y = f'(x0)(x = x0) +yo | (e ndy k = f'(x0)).

Trong do Yo |-
e xo goi 12 hoanh do tiép diém; / 0| * \ x
e yo la tung do tiép diém, véi yo = f(x0); y=f(x)

o f'(xp) goi la hé s6 goc cia tiép tuyén.

CAC DANG TOAN THUONG GAP

[ DANG 1. Viét phuong trinh tiép tuyén cia dd thi ham sé y = 7(x) tai diém (xo;yo)
cho trwéc

Phuong phdp gidi.

) d
e Tinh f’(x). Tt day tinh f’(xo) hodc bam may a( f(x))

X=X0

e Thay vao cong thic|y = f’(xo)(x — x0) +yo » thu gon két qua vé dang y = Ax + B.

Trong nhiéu trudng hgp, dé bai chua cho day du (xo;yo). ta thudng gip céc loai sau:

@ Cho biét trudc xo hodc yo. Ta chi viéc thay gid tri d6 vao ham s6 y = f(x), sé tinh dudc
dai lugng con lai.

@ Cho trudc 1 diéu kién giai. Ta chi viéc gidi diéu kién do, tim x.
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& Vidu 1. Cho ham sb y = x* —4x? +4 ¢6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai diém
M(1;1).
A y=—x+2. B. y=—-2x+3. C. y=-3x+4. D. y=—4x+5.

<& Vidu 2. Tiép tuyén véi dd thi ctia ham sb f(x) = 5
goc la
2

A ——. B. 3 C. 2. D. 2.

0 tai di€ém c6 hoanh dd xo = 2 c6 hé s6

& Vidu 3. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = x> — 3x + 1 tai di€ém c6 hoanh d6 bang 3
1a

A. y=3x-38. B. y=3x—10. C. y=-3x+10. D. y=-3x-38.
. . . ) N . — . 7
& Vidu4. Timhé s6 g6c tiép tuyen cta do thi ham so y = xtai diém co tung d(f)y:—g.
9 5 5
A. - B. ——. C. —. D. —10.
5 9 9

1 . .
+1 tai diém M (2;5) cat cdc truc toa do Ox, Oy

’ .« A A 2 \, 2
& Vidu 5. Tiép tuyén ctia duong cong (C): y = a

1an ludt tai A va B. Tinh dién tich tam gidc OAB.
A 121 B 121 C 121 121

: : . — D. .
6 6 3 3
& Vidu 6. Tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 f(x) = —x> — 3x% + 4 tai giao diém ctia dd thi ham s v6i
truc Ox la
A. y=9x+09. B. y=—9%+9vay=0.
C. y=9%x—9vay=0. D. y=—-9x—09.

1 X 2
s - 6 d thi (C) va dudng thing (d): y = —2x-+m— 1 (m Ia tham

& Vidu 7. Chohamsby = -
X
s thyc). Goi ky, ky 12 hé s6 gdc ctia tiép tuyén tai giao di€m cda (d) va (C). Khi d6 k; - k, bang

A. 3. B. 4. C. % D. 2.

. 2 b

& Vi du 8. Cho ham sb y — f(x) — “xj_d, (@b,c.d € R;
CcX

¢ #0,d # 0) c6 do thi (C). Do thi clia ham s6 y = f’(x) nhu

|
|
|
Z < . . ~ N |
hinh v€ dudi day. Biét (C) cat truc tung tai di€ém c6 tung do o)
|
|
|
|
|
|
|
|
|
T
|
|
|
|
|
|

bing —2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao di€ém |
ctia (C) v6i truc hoanh. |
A x—3y+2=0. B. x+3y—2=0. |
C. x+3y+2=0. D. x—3y—2=0. l

(3 DANG 2. Viét phuong trinh tiép tuyén clia dé thi ham s y = f(x) khi biét hé sé
géc cua tiép tuyén bang k,

Phuong phdp gidi.
e Tinh f’(x). Gidi phuong trinh f’(x) = ko, tim nghiém x.

e Thay xo vao y = f(x), tim yo.
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e Viét phuong trinh tiép tuyén tai (xo;yo) theo cong thic |y = f(xo)(x — x0) +yo |

Trong nhiéu trudng hop, ta gip cic dang sau:

® Biét tiép tuyén song song v6i A: y = ax +b. Khi d6 kg = a hay f'(xy) = a.
. < 1
@ Biét tiep tuyén vudng goc voi A: y = ax+b. Khi d6 ko-a = —1 hay f'(xp) = ——.
a

@ Biét tiép tuyén tao véi Ox mot goc ¢ thi kg = +tan @.

< . R . . . OB
@ Biet tiep tuyen cat Ox, Oy lan lugt tai hai diém A, B thda OA = m - OB thi kg = j:a.
® Biét tiép tuyén c6 hé sb goc nhd nhét (hodc 16n nhat) thi kg = min f’(x) (hodc

max f’(x)).
Dai v6i ham bac ba thi kyax hodc ky, dat dudc tai xq thoéa f”(x) = 0.

& Vidu 9. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dd thi ham sb6 y = —x* — x> + 6, biét tiép tuyén c6 hé
s6 goc k = 6.
A. y=6x+6. B. y=—-6x+1. C. y=—-6x+10. D. y==6x+10.

& Vidu 10. Tiép tuyén ctia dd thi ham s6 f(x) = —x> —3x? +9x+5 c6 hé sb géc 16n nhit 1a
A. y=12x+18. B. y=9x-09. C. y=12x+6. D. y=4x+4.

. ) 1 ) ) . )
& Vidu 11. Cho ham s6 y = §x3 — 2x? +3x+ 5. Phuong trinh tiép tuyén cia dd thi ham s6 c6 hé
s6 goc nho nhit 1a
17 23 19
A y=—x+—. B. y=—x+—. C. y=5. D. y=—.
y=-x+- y=-x+= y y=3
. ) 1 . ) ) .

& Vidu 12. Cho ham s6 y = §x3 —3x% 4+ 3x+1 c6 dd thi (C). Tiép tuyén véi do thi (C) ctia ham

s6 song song vi duong thang y = —2x — 1. Phuong trinh tiép tuyén véi dd thi (C) 1a

1 22
A. y:—2x—|—?;y=—2x—22. B. y:—2x—10;y=—2x—?.
10 22 10 22
C.y=-2x+—;y=-"2x+—. D. y=-2x+—;y=—-2x——.
y X+ 3 y X+ 3 y X+ 3 y X 3
- 1 4 3m+4 2 . P N N T
& Vidu 13. Cho (Cy):y= R +3m+3.Goi A € (Cy) c6 hoanh d6 1. Tim m dé tiep
tuyén tai A song song vSi dudng thang d : y = 6x+2017?
A. m=-3. B. m=3. C. m=5. D. m=0.
4 - R 2 N A A A A . 1 3 2 <A A .
& Vidu 14. Tim diém M c6 hoanh d am trén dd thi (C): y = 3 —x+ 3 sao cho tiep tuyen tai
. 1 2
M vudng gbc v6i dudng thang y = —§x+ 3
4 4
A. M(=2;—4). B. M(—1;§>. C. M(Z;g). D. M(—2;0).

& Vidu 15. Cho ham s6 y = —x® 4+ 3x> — 3 ¢6 dd thi (C). S6 tiép tuyén ctia (C) vudng géc véi
2 1
duong thang y = §x—|— 2017 1a
A. 2. B. 1. C. 0. D. 3.
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’ ., 2
& Vidy 16. Choham séy= —
x —
lan lugt tai hai di€m A va B thda man diéu kién OA = 40B.

A. 2. B. 3. C. L D. 4.

i 6 dd thi (C). C6 bao nhiéu tiép tuyén ctia (C) cit truc Ox, Oy

[J DANG 3. Viét phuong trinh tiép tuyén clia dé thi ham sé y = £(x), biét tiép tuyén
di qua diém A(XA;yA)

Phuong phdp gidi.
e Goid: y=k(x—xa)+ys (1)]ladudng thang di qua di€ém A va c6 hé sb goc k.

f(x) =k(x—xa) +ya
fl(x) =k

e d 1a tiép tuyén khi hé { (2) c6 nghiém x.

e Giai hé (2), tim x va k.

e Thay k vao (1), ta dugc két qua.

& Vidu 17. Cho ham s6 y = x* —9x? + 17x+ 2 ¢6 dd thi (C). Qua diém M(—2;5) ké dugc tat ca
bao nhiéu tiép tuyén dén (C)?
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

& Vidu 18. Cho dudng cong (C): y=x*—4x? 42 va diém A(0;a). Néu qua A ké dudc 4 tiép tuyén
véi (C) thi a phéi thda man diéu kién

10

A. ac (2?) B. a€ (2;+).

10 10
C. aE(—oo;Z)U(—;—i—oo). D. ac <—c>o;—>.

3 3

<& Vidu 19. Pudng thing x+y = 2m la tiép tuyén ctia dudng cong y = —x> 4+ 2x+4 khi m bang
A. —3 hoac 1. B. 1 hoac 3. C. —1 hoac 3. D. —3 hoac —1.
2x

& Vidu 20. Chohamsby =
X+

thuc clia a dé tir A ké dudc hai tiép tuyén AM, AN dén (C) v6i M, N 1a cic tiép diém va MN = 4. Tong
cdc phan tii ciia S bang bao nhiéu?
A. 4. B. 3. C. 6. D. 1.

; 6 dd thi (C) va diém A(0;a). Goi S 1a tap hop tht ¢4 céc gid tri

” N A 1 <A A , - . o 2 N ~ - 9 2
& Vidu 21. Chohamsdy = =+ ; (1). Biét trén truc tung c6 diing hai diém M, N ma tir d6 chi ké
x J—
dugc t6i do thi cia ham sb (1) ding mot tiép tuyén. Do dai doan MN la

A. V5. B. 2. C. % D. ?

[ DANG 4. Béi tép tdng hop

Phuong phdp gidi.

. . 2 x+2
% Vi <Eil:l 22. Cho h/am so/y =513 ’
tiép tuyen cua (C), bi€t d cat tryc hoanh tai A va cat truc tung tai B sao cho tam giac OAB cén tai O,
v6i O 1a gbc toa do. Tinh a + b.

A —1. B. —2. C. 0. D. 3.

c6 dd thi (C). Pudng thang d c6 phuong trinh y = ax +b la

GV: Phung V Hoang Em — DT:0972657617 Trang 75 Tai liéu 6n thi THPT Quéc gia




& Vidu 23. Chocichamsdy = f(x), y=g(x), y= % Néu hé sb goc tiép tuyén ciia cac do thi
g(x
ham sb da cho tai diém c6 hoanh do xq bang nhau va khac khong thi
1

A. f(xo) > % B. f(xp) < % C. f(x) < % D. f(xp) < vk

. < 1 X . » 4. e PRI

& Vidu24. Choham sy = 2x+ T c6 do thi (H). Biet A (x1;y1), B(x2;y2) 1a hai diém phan biét
x p—

thudc (H) sao cho tiép tuyén ctia (H) tai A, B song song véi nhau. Tim d6 dai nho nhét ctia doan thang

AB.

A. 2V6. B. V3. C. V6. D. 3V2.

- A . 1 X . < < 2 e . ., .
& Vidu 25. Chohaim sy = 2x—|—1 6 dd thi (C) va dudng thang (d): y = x +m. V6i moi gia tri
x J—

clia m duong thang (d) ludn cit dd thi (C) tai hai diém phan biét A va B. Goi ki, k; 1an lugt 12 hé sd
goc cta cac tiép tuyén vé6i (C) tai A va B. Gid tri nhd nhat cta T = k3920 4 k3920 bing

1 2
A. 1. B. 2. .o D. -.
¢ 2 3
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(® BAI TAP TU LUYEN

BANG TO PAP AN TU LUYEN
Hoc sinh lam BTTL xong, t6 phuong dn ding. Budi hoc sau, ciung voi GV kiém tra két qud.

ONONCRONONORCROIIAONONCROIIEAONONCRON - EONORCOR®)
AONORORONENONORORONIENONONONOR FINORORORORFAORONON®)
3.00® O 0O|s®0® O 0O|0®@0® OO0t ® 00|70 ® OO
S ONONCRONRONORCRONITHORORCRON FRAOVNORONONFAVEORONE)
5000010001 EO0O|BGEO0O|wY ®OO0O
6. ® ® O 0|20 G 0 0| ® O 0|40 ® O O3 ® O 0O
Cau 1. Tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = —x? +4x + 7 tai diém A(—1;2) c6 hé s6 goc 1a
A. 2. B. 4. C. -2 D. 6.
o < 2 < R . -2 .
CdAu 2. Hé so goc tiep tuyen cta do thi ham so y = ;x 7 tai di€ém co hoanh do 2 1a
x_
3 1 1
A - B. —1. .= D. -.
2 ¢ 9 3
Cau 3. Phuong trinh tiép tuyén ctia dd thi ham s6 y = —2x* 4+ x> + 3 tai diém M(1;2) la
A. y=—6x+8. B. y=—-6x+6. C. y=—-6x—6. D. y=—-6x—-38.
Cau 4. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s& f(x) = x® — 2x? 4 3x + 1 tai diém c6 hoanh dd
X()ZZ.
A y=—x-T. B. y=7x—14. C. y=Tx—-"17. D. y=—x+09.

Cdu 5. Sb tiép tuyén ctia dd thi ham sb y = x* + 2x% + 2 tai diém c6 tung do6 bang 2 Ia
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1L

CaAu 6. Cho ham s6 y = —x> 4 3x — 2 ¢6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cia (C) tai giao diém
cua (C) vdi truc tung.

A y=-2x+1. B. y=2x+1. C. y=3x-2. D. y=-3x-2.
Cau 7. Cho ham s6 y = —x® +3x—2 c6 do thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém M,
biét M 1a giao diém ctia (C) v6i dudng thang c6 phuong trinh y = —x — 2 va x; > 0.

A y=-9x—12. B. y=—-9x+12. C. y=-9x+14. D. y=—-9x—14.

3
Cau 8. Phuong trinh tiép tuyén cla do thi ham sb y = % +3x2 —2(%) c6 hé sb goc k = —9 1a dudng

thang
A (d):y—16=-9(x+3). B. (d):y=-9(x+3).
C. (d):y+16=-9(x+3). D. (d):y—16=-9(x—3).

Cau 9. S6 tiép tuyén ciia d6 thi ham sb y = x> + 3x> — 8x+ 1 song song véi dudng thang (d) : y = x +28
la

A. 2. B. 1. C. 0. D. 3.
o £ £ R £ 2x—3 2
Cau 10. Tiep tuyen cia do thi ham s6 y = x+ [ song song v6i duong thang y = S5x + 17 c6 phuong
X
trinh 1a
A. y=5x+17;y=5x+3. B. y=>5x+3.
C. y=5x-3. D. y=5x+17;y=5x—3.

Cdau 11. C6 bao nhiéu tiép tuyén ctia dd thi ham s6 y = —x> + 2x? song song vi dudng thang y = x?
A. 3. B. 2. C. 0. D. 1.
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. 2x+1 4 £ R
Cau 12. Cho duong cong (C) ¢ phuong trinh y = % Tim phuong trinh ti€p tuyén cia duong cong
X
(C) biét tiép tuyén vudng goc véi duong thang d : y = —4x+ 3.

7 13 15

A y=-x—_. B. y= x4+ viy=-x+-.

y 4x 1 y 4x+4vay 4x+4
c I TN N o i,
. = —X -V = =X —. . = —X —.
YE TV T, YT,

Cau 13. Tiép tuyén v6i dd thi ham s6 y = x® — 3x% 4 2 vuodng géc véi dudng thang x —3y+ 1 =0 c6
phuong trinh la

A. x—3y+3=0. B. 3x—y—-3=0. C. 3x+y—-3=0. D. 3x+y—1=0.
~ 2 x? 4 x N 2 < . 0
Cadu 14. Cho ham so y = 7 c6 do thi (C) va duong thang d: y = —2x. Biét d cat (C) tai hai diém
x_
phan biét A, B. Tich cac hé sb géc clia céc tiép tuyén ctia (C) tai A, B bing
1 5
A. 0. B. 4. C. —. D. —.
6 2

Cau 15. Cho ham s6 y = 4x +2cos2x c¢6 dd thi 1a (C). Hoanh do ctia cic diém trén (C) ma tai d6 tiép
tuyén ctia (C) song song hoic tring véi truc hoanh 1a

A x:§+kn (ke ). B. x=n+kn (keZ).
C. x:§+kn (ke ). D. x=kn (keZ).

=}

Cau 16. Ky hiéu d 1a tiép tuyén ctia dd thi ham sb y = x* —4x> 4+-2m>+1 (C) tai giao diém ciia (C)
véi truc hoanh dong thai (C) di qua diém A(1;0). Hdi c6 bao nhiéu dudng thang d thdéa man bai toan?
A. 3. B. 2. C. 8. D. 4.

) \ , b
Cau 17. Bb thi ham s6 y = 2

cit truc tung tai diém A(0; —1), tiép tuyén ctia dd thi tai diém A c6

hé s6 géc k = —3. Gid tri cda a va b 1a
A a=1;b=1. B. a=2;b=2. C. a=2;b=1. D. a=1;b=2.

Cau 18. Cho ham s6 y = x> — 3mx? + (m + 1)x — m. Goi A 1a giao diém ctia dd thi ham s6 véi truc Oy.
Tim gia tri clia m d€ tiép tuyén clia dd thi tai A vudng géc véi dudng thang y = 2x — 3.

3 1
A.m:—i. B. m=—. C. m=-3. D. m=1.
Cau 19. Cho parabol (P) : y = x> —3x. Tiép tuyén ctia (P) di qua diém A(5;10) c6 phuong trinh la
A. y=5x—15. B. y=7x-25. C. y=x+5. D. y=3x-5.
o R —1 < <
Céu 20. Chodothi (C):y= x2 va dy, dy 1a hai tiép tuyén cia (C) song song véi nhau. Khoang cach
X

16n nhét gitta d; va d 1a

A. 3. B. 2V/3. C. 2. D. 2V2.
Cau 21. Biét d6 thi ham s6 (C): y = x* — 3x+ 2 tiép xtc véi dd thi ham s6 (C'): y = ax? + b tai diém
c6 hoanh do x € (0;2). Gid trj 16n nhit ctia S =a+b 12

A, —1. B. 0. C. 1 D. -3.
Cdu 22. Cho cac hamséy = f(x), y = g(x),y = fg; 1_ f Heé s6 goc tiép tuyén clia cdc do thi ham sb
da cho tai diém c6 hoanh dd x = 1 bang nhau va khr;igc 0. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A, f(1)g—% B. f(1)<—14—1. C. f(1)>—14—1. D. f(l)z—%.

Cau 23. Cho ham sb y = —x® +3x? 42 ¢6 db thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) ma c6 hé sb goc
16n nhét 12
A y=3x+1. B. y=-3x+1. C. y=3x—1. D. y=-3x—1.
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Cau 24. Cho ham s6 y = f(x) = ax® +bx* +cx+d (a,b,c € R,a # 0) c6 do thi
la (C). Biét do thi (C) di qua gbc toa do va do thi ham s6 y = f’(x) cho bdi hinh
vé bén. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dd thi ham s6 tai diém c6 hoanh do bang
x=1.

A y=x+2. B. y=x+4. C. y=5x+2. D. y=5x-2.

|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
:
1

Cau 25. Cho ham s6 y = x* — 2x? + (m — 1)x +2m ¢6 dd thi 1a (C,,). Goi S 1a tap hop tit ca cic gid tri
ctia m d€ tir M(1;2) ké dugc dung hai tiép tuyén vé6i (Cp,). Tinh téng cac phan ti cda S.
4 81 3 217

B D

A - .o .o .=
3 109 ¢ 4 81

~ 2z 2 1 N . < CA A o X . . .2 A X .
Cdu 26. Cho ham s0 y = x+1 ¢6 do thi la (C). Tiep tuyeén cta do thi (C) tai diém thudc do thi (C)

véi hoanh do xo = 0 cit hai duong tiém can ctia dd thi (C) tai hai diém A, B. Tinh dién tich tam gidc IAB,
vdi I 12 giao diém hai dudng tiém can cta do thi (C).

A. Saiap=6. B. Samp=3. C. Samp = 12. D. Saap=6V2.
Cau 27. Pb thi ham s6 y = x* — 2x? ¢6 bao nhiéu tiép tuyén song song vdi truc Ox.
A. 3. B. 2. C. 1 D. 0.

Cau 28. Cho ham s6 y = x> — 3x? ¢6 db thi (C) va diém A(0;a). Goi S 1a tap hop tit ca cic gid tri thuc
clia a d€ c6 ding hai tiép tuyén ctia (C) di qua A. Tich cic gia tri cac phan tif ctia S 1a
A 1 B. —1. C. 0. D. 3.

- . 1 7 N 0 . 2
Cau 29. Choham soy = ZX4 - §x2 c6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém A thudc (C) sao cho tiép tuyen

clia (C) tai A cdt (C) tai hai diém phan biét M(x1;y1), N(x2;y2) (M, N khéac A) théa min y; —y, =
6(x1 —x2)?
A. 2. B. 3. C. L D. 0.

Cau 30. Cho ham s6 f(x) = x> 4 6x% +9x +3 c6 dd thi (C). Ton tai hai tiép tuyén ctia (C) phan biét va
c6 cling hé s6 goc k, ddng thoi dudng thang di qua cic tiép di€ém ciia hai tiép tuyén d6 cat cac truc Ox,
Oy tuong tng tai A vd B sao cho OA = 2017 - OB. Hoi c6 bao nhiéu gi4 tri clia k thod min yéu cu bai
toan?

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Z
A

— HET—
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5 0. DE TONG ON

PESO 1
Cdu 1. Xét cac khang dinh sau
1. Néu ham sb y = f(x) c6 gid tri cuc dai 1a M va gid tri cuc tiéu 1a m thi M > m.
2. Db thi ham s6 y = ax* + bx* + ¢, (a # 0) ludn c6 it nhat mot diém cuc tri.
3. Tiép tuyén (néu co) tai diém cuc tri cia d6 thi ham sb ludn song song véi truc hoanh.

S6 khang dinh diing 1a
Al B. 2. C. 0. D. 3.

a 3 trén doan [0;2].

CaAu 2. Tim gid tri 16n nhit ciia ham s6 y =

5
A. maxy=3. B. maxy=2. C. maxy=—. D. maxy=1.
x€[0;2] x€[0;2] x€[0:2] 3 x€[0;2]
Cdu 3. S6 giao diém cia dd thi ham s6 y = x> 4 4x véi truc hoanh 1a
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.

CdAu 4. Cho ham sb y = f(x) c6 tap xdc dinh Z (2 C R) dat cuc tiéu tai xo. Hiy chon khang dinh
ding
A. Ham sb da cho c6 gid tri bé nhit bang £ (xo).
B. Néu ham s6 c6 dao ham tai xo thi tiép tuyén véi do thi tai di€ém M (xo; f(xo)) song song véi truc
hoanh.
C. Néu ham s6 c6 dao ham tai xo thi tiép tuyén véi do thi tai diém M (xo; f(xo)) song song véi truc
tung.
D. Ham s6 c6 dao ham cip mot tai xo va f(xo) = 0.

Cau 5. Biét ring ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai diém x,. Hay chon khang dinh ding?
A. Pao ham f’(x) ddi dAu tir Am sang duong khi x di qua xo .
B. Pao ham f’(x) ddi dau ti duong sang am khi x di qua xo.
C. f/(X()) =0.
D. f"(xo) = 0.

N R S S 2 X ~ Y
Cau 6. Gia tri bé nhat ctia ham s6 y = 3 én doan [—8; —4] bang
x

A. 2. B. 6. C. -2. D. —6.
Cdau 7. Ham s6 y = x>+ 3x> —2016x+2017 ¢6 2 diém cuc tri 12 x1, x» thi tich x; - x, ¢ gia tri bang
A. 2016. B. 672. C. —672. D. —2016.

A v 2 A 2, < . A A 2 X . < A X +
Cau 8. Trong mat phang toa do Oxy cac dudng tiém cén ctia do thi ham so y =

1 i
5 tao vO1 cac truc

toa d6 mot da giac c6 dién tich bang (don vi dién tich)
A. 1. B. 3. C. 2 D. 4.

a N A 2 . X . N P X
CdAu 9. Phuong trinh tiép tuyén véi do thi ham s6 y =
X
phuong trinh la

: tai giao diém ctia do thi véi truc tung c6

A y=3x+1. B. y=3x-2. C. y=3x=2. D. y=3x—-1.
Cau 10. Ham s6 y = v/x3 +x — 2 +x 1a ham sb dong bién trén khoing
A. (—1;0). B. (—1;+400). C. (0;1). D. (1;+400).
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Cau 11. Cho ham sb ¢6 bang bién thién nhu hinh Y | —oo 5 0 2 too

bén. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao ; — —
dudi day? y 0 + 0 0+
A (=2:0). (2 4o0)

B. . oo 3 tee
C. (0:2). D. (0;+c). y . 1 AN 1 e

Cau 12. Do thi ctia ham sb nao duéi ddy c6 dang nhu dudng cong trong hinh y
vé bén?

A y=x>—3x*+3. B. y=—x+3x>+3.

C. y=x*—2x2+43. D. y=—x*+2x+3.

Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh X o 1 > T
bén. Ham sd da cho dat cuc tiéu tai
A x=2. B. x=1. C. x=—-1. D. x=-3.

Cau 14. Do thi trong hinh bén dudi 1a dd thi ctia ham sd nao? y
A y=x>—6x+1.
B. y=2x>—3x>+1.
C.y=-—x43x+1.
D. y=x>—3x+1.

AV

Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tyc trén 2 c6 bang bién thién nhu hinh bén dudi. Hay
chon khang dinh diing?

A. Ham s c6 gid tri cuc tiéu bang 1. .

A . . 12 A v N .. . - - O 1 —'—00
B. HaIIl S;O cO gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri bé Y n H — 0+
nhat bang —1.
C. Ham s c6 diing mot cuc tri. 0 e
D. Ham sb dat cuc dai tai x = 0 va dat cuc tiéu tai |~ / \ /
x=1. - —1
s A A 7 c A A 2 A . N A 2-x + 1 . . - R b X . s
Cau 16. Hé s6 goc tiép tuyen ctia do thi ham s6 y = 1 tai giao diém cua do thi vOi truc tung
X
bing
A 1. B. —1. C. 2 D. —1.
Cdu 17. Puong thiang c6 phuong trinh y = 2 12 tiém cdn ngang ctia do thi ham sb nio bén dudi?
1 —2x? 232+ 1 x—1 2x—1
A y=—. B. y=——. C. y= . D. y= .
M R R YT o1 YT
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Cau 18. Do thi trong hinh bén 1a dd thi ctia ham s6 nao sau day? y

x+1 x+1 |

A. — . B — . |

Y -2 Y 2ot ;

X+ X— !

C. y= . D. y= |
YT o —1 YT ot e

Cau 19. S diém cuc ti€u ctia ham s6 y = v/16 — x2016 [3
A. 0. B. 1. C. 2016. D. 2015.

Cau 20. Biét ring dd thi ham s6 y = x> — 3x> +4 cat dudng thing c6 phuong trinh y = 7 — x tai mot
diém duy nhét. Tung do giao diém yg d6 1a

A. Yo = 3. B. Yo = 4, C. Yo = 5. D. Yo = 6.
Cau 21. Cho ham sb f(x) c6 bang bién thién nhu [ [ o, 5 0 > oo
lséallu. S6 nghiém thuc cta phuong trinh 2f(x) —3 =0 v T 0 - o0 & o =

A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.

, /3\/3\0

CAau 22. Gia tri 16n nhit ctia ham sb f(x) = x> — 3x +2 trén doan [—3;3] 1a

A. —16. B. 20. C. 0. D. 4.
Cau 23. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f'(x) = x(x+2)?, Vx € R. S diém cuc tri cia ham s6 da cho
la

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.

Cdu 24. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

—4

Tong so tiém cén ding va tiém cin ngang clia do thi ham s6 da cho 1a

A. 4. B. I. C. 3. D. 2.
Cau 25. Gia tri 16n nhét ctia ham s6 y = x4+ /1 — x2 bang
2
A \/7_ B. V2. C. 1. D. 2.

Cau 26. S6 diém cuc tri ctia ham sb y = sin?x — cosx trén doan [0; 7] 1a

A. 3. B. 2. C. L D. 0.
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CAu 27. Cho ham s6 y = ax® 4+ bx> + cx +d c6 dd thi nhu hinh bén duéi. Hay y
chon khéng dinh diing
A . a>0b>0;¢c>0;,d <0.
B. a<0;6<0;,¢c>0;d<0. 0
C.a>0b>0;c>0;d>0. \/ \ X
D.a<0;b>0;¢>0;d<0.

2x—1—vVx2+x+3

x2—5x+6
A x=—-3vax=-2. B. x=3. C. x=2. D. x=3vax=2.

Cdu 28. Tim tit ca céc tiém cin ding ctia do thi ham sb y =

~ N A l . . .2 N .« s . Py A
Cdu 29. Himso y = §x3 —mx?+ (m*> —m— 1)x+m> dat cuc dai tai di€ém x = 1 thi gid tri ctia tham s

m bang
m=20
A. m=0. B. . C. m=3. D. m=-3.
m=73
Cau 30. Cho ham s6 y = f(x) = x> +ax+ b (a # b). Biét ring tiép tuyén véi do thi tai cac diém c6
hoanh d6 x = a va x = b song song v6i nhau. Khi d6 gid tri f(1) bang
A f(1)=1. B. f(1)=a+b. C. f(1)=-1. D. f(1)=a—0.

Cau 31. Cho ham sd y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé sau. Diéu kién clia tham
s6 m d€ d6 thi ham s6 y = [2f(x) —m| c6 5 diém cuc tri 1a

A 1<m<2. B. 2<m<4.

C.l<m<2. D. 2<m<4.

~ ., . - A ~ N A 4 . <A 2 S
Cau 32. Giad tri cia tham s6 m d€ ham so0 y = et nghich bién trong khoang (—oo; 1) 1a

+m
A 2<m<-—1. B. 2<m<2. C. - 1<m<?2. D. 2<m<?2.

Cau 33. Ham s6 y = 2x3 — 3(m +2)x? +6(m + 1)x +m?°1® 42017 dong bién trong khoang (5; o) thi
tham s6 m thoa diéu kién
A. m>4. B. m<A4. C. m<4, D. m>4.

Cau 34. Véi gia tri nao clia tham s& m thi dd thi ham s6 y = x* — (m? —m — 2)x* + (m*°1® —2017)x +
2018 c6 2 diém cuc tri cach déu truc tung?
m=—1
A m=1. B. . C. m=2. D. m=-1.
m=72
Cau 35. Do thi ham s6 y = x* — 3x? + ax + b c¢6 diém cuc tiéu A(2;—2) thi tdng (a+ b) c6 gia tri
bing
A. 2. B. 2. C. -3. D. 3.

Cau 36. Cho ham sb y = f(x) xac dinh va lién 5
A X o > N X = ~+o0
tuc trén moi ntia khodng (—oo; —2] va [2;+o0), 2
c6 bang bién thién nhu hinh bén. Tim tip hop | f/(x) 0 +
céc gia tri m d€ phuong trinh f(x) = m c6 hai oo
nghiém phan biét. f(x) T
s 4
7 7 7 ]
A. 4_1;2 U[22;+e0). B. 2t C. [22;+400). D. 1;2 U[22;+00).
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x+1

Cau 37. Biét A(xa;y4), B(xg;yg) la hai diém thudc hai nhanh khac nhau ctia do thi ham s y =

x—1

sao cho doan thang AB c6 d9 dai nhd nhét. Tinh P = x% +x% +y4 - ys.

A. P=5. B. P=6. C. P=6+V2. D. P=5+V2.
Cau 38. Cho ham s6 f(x) c6 bang xét diu clia dao ham nhu sau.

x | —eo 1 2 3 4 oo
f(x) - 0o + 0 + 0 — 0 +

Ham s6 y = 3 f(x+2) — x> 4 3x ddng bién trén khoang nao dudi day?

A. (=1;+oo). B. (—oo;—1). C. (-1;0). D. (0;2).
Cau 39. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 dd thi nhu hinh vé
dudi day. Tap hop tit ci cac gid tri thuc clia tham s6 m d€ phuong trinh
f (sinx) = m c6 nghiém thudc khoang (0;7) la

A. [-1;3). B. (—1;1). C. (-1;3).  D. [-11).

x

Cau 40. Cho ham s6 y = f(x) xé4c dinh trén Rva c6 do thi nhu hinh bén. C6 bao
nhiéu gid tri nguyén cta tham sb m d€ phuong trinh f [4 (sin4x+ cos* x)} =mco
nghiém.

A 2. B. 4. C. 3. D. 5.

Cau 41. Cho ham s6 f(x), bang xét dau ctia f(x) nhu sau

x —oo -3 -1 1 oo
f(x) -0 + 0 - 0 +

Ham sb y = f(3 — 2x) nghich bién trén khodng nao dudi day?

A. (4;4o0). B. (—2;1). C. (2;4). D. (1;2).
CAu 42. Cho ham s6y = x> 4+ ax? — 3x + b c6 db thi (C). Hoi c6 bao nhiéu cip (a,b) nguyén duong dé
(C) cit truc hoanh tai 3 di€ém phan biét?

A. V0 sb. B. 1 C. 0. D. 4.
CaAu 43. Cho ham s6 y = f(x), ham s& y = f’(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu y
hinh vé bén. Bat phuong trinh f(x) < x+m (m 1a tham sb thuc) nghiém ding vé6i
moi x € (0;2) khi va chi khi 1

A. m>f(2)—2. B. m> f(0). C. m> f(2)—2. D. m> £(0).

/0 \/zx

Cau 44. Cho ham sb y = f(x) xéc dinh trén R c6 dao ham lién tuc trén R y
vay = f’(x) ¢6 do thi nhu hinh vé dudi. S6 nghiém nhiéu nhét ctia phuong
trinh f(x?) = m (v6i m 1a sb thuc) 1a

A. 3. B. 4. C. 5. D. 2. )

/ 1 3 x
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~ ) X . 1 .
Cau 45. Cho ham s6 y = mx® — 3mx? + (2m+1)x —m+3 c6 do thi (C) va diém M <§;4). Gia st do

thi ham s c6 hai diém cuc tri 1a A, B. Khi d6 khoang cach 16n nhét tit M dén dudng thang AB la

A V2 B. 2V2. C. 1. D. 2V3.
Cau 46. (THPTQG 2020 - ma dé 102). Cho ham sb bac bén f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

X —oo -1 0 1 o0

f(x) + 0 — 0 + 0 —
3 3
fx) B / \ y / \ B

S6 diém cuc tri ciia ham s6 g(x) = 2 [f(x—1)]* 1a
AT B. 8. C. s. D. o.

Cau 47. Cho ham s6 bac ba y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. S6 y
nghiém thuc ctia phuong trinh | f(x* — 3x)| = 3 la
A. 3. B. 8. C. 7. D. 4. ’
-2 2

AN

Cau 48. Cho ham s6 y = f(x), bang bién thién ctia ham s6 f’(x) nhu sau:

x| —oo 1 0 1 oo
oo ¥
£ \ - P~ y e
3

S6 diém cuc tri ctia ham sé y = f(x* —2x) Ia

oo

A. 9. B. 3. C. 7. D. 5.
Cau 49. Cho ham s6 f(x) = ax® + bx> + cx +d ¢6 dd thi nhu hinh y
bén, v6i a,b,c,d € R. Tim tt ca gid tri thuc ca tham s6 m d€ phuong y=f(x)
trinh f(x) = f(m) c6 ba nghiém thuc phan biét.

A. f(3) <m< f(1). B. O<m<4vam#1,m+#3. \ /

C. 1<m<3. D. 0<m<4. 0 1\/3 ;

X , 3 x-2 x-1
Cau 50. Chohaihéms@y:x gz =
. R x—2 x-— 1 X x+1 ) /
6 do thi lan lugt 1a (Cy) va (C,). Tap hop tat ca céc gia tri cia m d€ (Cy) va (C;) cat nhau tai ding bon
diém phan biét 1a
A. (2], B. [2;+eo). C. (—2). D. (2;+).

_HET—

vay = |x+2|—x+m (m la tham sb thuc)
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© pEsH 2

Cau 1. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R\ {0} va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Khing dinh nao

sau day dung?

Ham s6 c6 gid tri nho nhét bing 2.

Ham sb dong bién trén (0; 4o). ;
X — — 0o +

7(-5) > f(-4). S n

Puong thang x = 2 1a tiém cén diing ctia do thi

+
ham s6. f(x) \ \ /
2

Cdau 2. Ham s y = x> — 3x% + 2 nghich bién trén khoang nao sau day?

x | —oo 0 2 too

Cawrpr

A (=2;1). B. (—2;0). C. (—o050)U(2;4). D. (0;2).
Cau 3. Ham sb nao sau day khong c6 diém cuc tri?
1
A y=—x*+2x>-5. B. y=x>+6x—2019. C. y=x*+2x>-5. D. y=-7 4 16.

Cau 4. Gia tri nhd nhit ctia ham s6 y = x> — 3x+ 1 trén doan [—2;0] bang
A, 2. B. 1. C. —1. D. 3.

Cau 5. Cho ham sb y = f(x), khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 y = f(x) dat cuc tri tai xo thi n6 khong c6 dai ham tai xo.
B. Ham s6 y = f(x) dat cuc tri tai xo thi f'(xo) = 0.
C. Ham sb y = f(x) dat cuc tri tai xo thi f”/(xo) > 0 hodc f”(xq) < 0.
D. Néu ham s dat cuc tri tai x( thi ham s6 khong c6 dao ham tai xo hodc f/(xg) = 0.

o 2 3 R 2 £ N . .
Cdau 6. Chohamsoy = Xt > ¢6 d6 thi (%). Phuong trinh ti€p tuyen ctia do thi ham so tai diém c6 tung
x f—

d6 yo = —41a
A. x+5y—1=0. B. 5x—y+1=0. C. Sx+y—1=0. D. 5x+y+1=0.

Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau.

X —oo -1 3 oo
y + 0 - 0 +

4 foo
Y / \ ) -

S6 nghiém cta phuong trinh f(x+5) —4 =01a
A. 2. B. 3. C. 1 D. 0.

~ £ 1 £ 2
Cdu 8. Chohamsoy =x+ ) Gia tri nho nhat m ctia ham so trén [—1;2] 1a
x

1 9
A m=2. B. m=0. C. m_5 D. m:Z
Cau 9. Gid tri cda m d€ ham sb y = x> +2(m — 1)x*> + (m — 1)x+ 5 dong bién trén R 1a
7 7
A. (1;—). B. 1;—]
me 1 me 1
7
C. mE(— [ ,—|—oo> D. mE(—oo;l)U(Z;—koo),

Cau 10. Biét A(0;a); (b,l)thuocdothlhamsoy—x +x*—1,khid6 gid tria+b 1a
A —1. B. C. 1 D. 2.
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Cau 11. b6 thi ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién

2 N 4 X —o0 —1 oo

nhu sau. Diém cuc dai ciia do thi ham so la / +

A (—1;2). B. (1;-2). y + 0 - 0 +

C. (—1;0). D. (1;0). ) +oo

y / \ /
—00 _2

Cau 12. Pudng cong bén 1a d6 thi ham s6 nao? y

A y=x*—2x% B. y=x*-2x2+1.

C. y=—x*+222—1. D. y=—x*+2x° 0

Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, diu ctia dao ham dudc cho bdi bang dudi day

x| —w 0 2 oo
f(x) + 0 - 0 +

Ham sb y = f(2x — 2) nghich bién trong khoang nao?
A (—1;1). B. (1;2). C. (2;+00). D. (—eo;—1).

Cau 14. Goi A, B 1an ludt 1 giao diém cta do thi ham s6 y = x+ .
X
gidc OAB bing

V@i cac truc Ox, Oy. Dién tich tam

9 9 3
A - B. -. C. 2. D. -.
2 4 2
~ N £ - 3 z 2 o
Cau 15. Do thi ham s6 y = a i cat dudng thang y = x + m tai hai diém phéan biét khi
X
m< =2
B. m>6. C. m< -2 D. m> -2
m>6
Cau 16. D6 thi ham s6 nao dudi day c6 tiém cin ngang?
3x+1 ¥ +x+1
— . B.y=—.
x—1 x—1
C. y=—xX+3x2+3x+1. D. y=x*+x%
Cau 17. S6 giao di€m cta do thi ham sd y = (2x— 1) (x> +x+2) vdi truc hoanh la
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.

Cdu 18. Puong thang y = x — 1 cat dd thi ham s6 y = x> —x? +x — 1 tai hai diém. Tim tSng tung do céac
giao diém do.
A. 0. B. —1. C. -3. D. 2.

Cau 19. Cho ham s6 y = ax* + bx> + ¢ ¢6 @6 thi nhu hinh vé bén. Tim
Khang dinh diing.
A. ac>0. B. a—b<0. C. ab>0. D. bc > 0. \ 0 / .

N

¢6 hai di€ém ma tiép tuyén tai cac diém d6 déu song song véi

. . R X
Cau 20. Biét trén do thi (C): y =
iét trén do thi (C): y 2

duong thang (d): 3x —y+ 15 = 0. Tim tdng S céc tung dd clia cac tiép diém.
A. §=3. B. S=6. C. §=2. D. §=-4.

GV: Phung V Hoang Em — DT:0972657617 Trang 87 Tai liéu 6n thi THPT Quéc gia



Cau 21. Béng bién thién sau la cia ham s6 nao? Y | —oo 0 2 too
3_ 2.2
A y=x"—3x"—1. 7 — T _
B. y=x"+3x—1. Y
1 +

C.y=—x>+3>—1. «° 3
D. y=—x>—3x>—1. Y ™ 1/ \

U 22. Cho ham s y = f(x) xdc dinh va lién tuc trén R va ham sb y

y = f’(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. Khang dinh nao sau day 1a ding? y=f(x)
(x) dat cuc dai tai x =0. B. f(x) dat cuc dai tai x = 1.
(x) dat cuc dai tai x = —1. D. f(x) dat cuc dai tai x = £2. ) 2 N

Cdu 23. Tim quy tich diém udn ctia d6 thi ham sd y = x> — mx? +x — 1 (m 1a tham s6).
A y=x—x4x—1. B. y=x>—x+1. C. y=23+x>—1. D. y=-24+x—1.
2~ .z . pe A 2 N A 1 A « X N
Cau 24. Gia tri 16n nhat ctia ham s0 y = 2x + — trén mién (—o0;0) la
X
A. 2V2. B. —2V2. C. 4. D. Khéng ton tai.
Cau 25. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R dong thdi c6 bang bién thién nhu hinh vé duéi dy

x | —eo 2 0 2 oo
y + 0 - 0 4+ o0 -

y 00/3\_2/3\_

Phat bi€u nao sau day 1a sai?
A. Phuong trinh f(x) 42 = 0 c6 3 nghiém phan biét.
B. Phuong trinh f(x) — 1 = 0 c6 4 nghiém phan biét.
C. Phuong trinh f(x) —5 = 0 c¢6 2 nghiém phan biét.
D. Phuong trinh f(x) = —3 ¢4 2 nghiém phén biét.
Cau 26. Ham s6 y = mx* + (m — 1)x*> + 1 — 2m c6 mdt diém cuc tri khi
A m<Ovm>1. B. 0<m<1. C. m<0vm>1. D. m=0.

Cau 27. Do thi hinh duéi 1a do thi ciia ham sb nao duéi day?

y
A y=x>—2x]>+2. B. y=|x*| —3[x|+2.
C. y=x*-2x"+2. D. y=2(x*—1)2 /2
-1

1 X
~ N A x+ 1 A 2 ~ ., . B A ~ X . N A 2
Cdu 28. Cho ham s6 y = —————. Tim tat c& cac gia tri cia tham s6 m dé€ do6 thi ham so ¢6 ba
x2 —2mx+4
duodng tiém can.
m>?2
m< —2 R _
. B. m>2. C. Khong tdn taim.  D. { M<—2
m>?2 5
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~ £ < 1
Cau 29. Trén nira khoang (0; 3], két ludn nao ding cho ham s6 y = x+ —?
X

10
A. C4 maxy va miny déu khong ton tai. B. maxy = — vaminy = 2.
(0:3] (0:3] (0:3] 3 (0:3]
C. maxy = +oco, miny = 2. D. maxy khong ton tai va miny = 2.
(0;3] (053] (0;3] (0;3]

Cau 30. S 1a tap tit ca cac s6 nguyén m dé phuong trinh cos?x = m + sinx c6 nghiém. Tim tSng cic
phan ti ctia S.

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.

- 2 2x+1 s ) o 2
Cau 31. Chohamsoy= a +l ¢6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém M thudc (C) c6 tung dd la sO nguyén
x J—

duong sao cho khoang cich tit M dén tiém can diing bang 3 1in khoang cach tit M dén tiém cin ngang
ctia do thi (C).
A. 0. B. 3. C. 1L D. 2.

Céu 32. C() tAt ca bao nhiéu gid tri thuc cta tham s6 m d€ duong thang d: y = mx+ 1 cat dd thi
(C): y=x>—x?>+1tai 3 diém A, B(0; 1), C phan biét sao cho tam gidc AOC vuong tai 0(0;0)?
A L B. 0. C. 3. D. 2.

Cau 33. Tim tit ca céc gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = x* — 3mx? +3(2m — 1)x + 1 ddng bién
trén tap xac dinh?
A m=1. B. meR. C. Khong ton tai m. D. m#1.

dong bién trén khoang (—oo; —1)?

2 A . A A A 21N A X
Cau 34. Ton tai bao nhiéu s6 nguyén m dé ham s6 y =

A. 3. B. 4. C. 2. D. Vb sb.

Cau 35. Cho ham s6 y = x> —3x? +3x — 1 ¢6 d6 thi (C). Tir mot diém bt ki trén duong thang nao dudi
day luon ké dugc ding mot tiép tuyén dén dén do thi (C).
A x—=1. B. x=2. C. x=0. D. x=-1.

Cau 36. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m dé phuong trinh /m + 3v/m+ 3 cosx = cosx c6
nghiém thuc?
A. 3. B. 7. C. 2. D. 5.

Cau 37. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau.

x| —eo —1 3 oo
f(x) + 0 - 0 +
2019
f(x) / \ /
—2019

Hoi do thi ham sb y = | f(x —2018) +2019| ¢6 bao nhiéu diém cyc tri?
A. 3. B. 4. C. 2. D. 5.

Cau 38. Cho ham sb y = x> — 3mx* + 3( —1)x —m® —m, (m 1a tham s6) va diém 1(2; —2). Goi A, B
12 hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sd. Biét c¢6 hai gia tri m; va my d€ ba diém I, A, B tao thanh tam gidc
noi tiép dudng tron cé ban kinh bang /3. Tinh m; + m.

A2 B. 2. c X D. =
17 17 17 17
Cdu 39. Tong cac gid tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s y = [x> —3x2 —9x— 5+ % c6 5 diém cuc
tri bang
A. —2016. B. —496. C. 1952. D. 2016.
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Cau 40. Cho ham s6 f(x) = mx® — 3mx? 4 (3m — 2)x +2 — m v6i m 1a tham s6 thuc. C6 bao nhiéu gia
tri nguyén cta tham s6 m € [—10;10] d€ ham s g(x) = | £(x)| ¢6 5 diém cuc tri ?

AT B. 9. C. 10. D. 11

Cau 41. (THPTQG 2020 - ma dé 102).

Cho ham s6 bac bay = f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh
bén. S6 nghiém thuc phan biét ctia phuong trinh f (x3 fx)+
1=01Ia

A. 6. B. 4. C. 5. D. 8.

CaAu 42. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va y
. 1, 1

c6 dd thi f'(x) nhu hinh bén. Dit g(x) = f(x) — §x3 + §x2 +x— |

2019. Biét g(—1)+g(1) > g(0) +g(2). Gia tri nhd nhét ctia ham /‘\ o 1 ]

s6 g(x) trén doan [—1;2] 1a
A. g(2). B. g(1). C. g(—1). D. g(0).

Cau 43. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu y V= 1)
hinh vé. Hoi c6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham

. . v21 1
s0 m dé phuong trinh f (sinx+ Tcosx+ E) =

f (m®+3m) c6 nghiém?
A. 0. B. 1.
C. 4. D. 3.

-~ X . —1 N N < A A 5 ) 2 .
Cdau 44. Chodothi (C): y= x2 va dy,d; 1a hai tiép tuyén cia (C) song song véi nhau. Khoang cach
X

16n nhét gitta d; va d» 1a
A. 3. B. 2V/3. C. 2. D. 2V2.

~ . 1 7 N 0 . 2
Cdu 45. Cho ham s0 y = ZX4 - zxz ¢6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém A thudc (C) sao cho tiép tuyén
ctia (C) tai A cit (C) tai hai diém phan biét M(x1;y1), N(x2;y2) (M, N khiac A) théa man y; —y, =
6(X1 —xz)?

A. 2. B. 3. C. 1 D. 0.

Cdau 46. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé bén (gidm trén (—oo; —2) va
(3;4))
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3
Goi my 1a gia tri duong ctia tham s6 m dé phuong trinh % = f?(x) +2 c6 ba nghiém thyc phan
X)+

biét. Khang dinh nao sau day ding?

A. my e (1;2). B. mp € (0;1). C. mye (2;3). D. mp € (3;4).
Cau 47. Cho ham s y = f(x). D0 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén. Héi ham y
s6 g(x) = f(x —x?) nghich bién trén khodng nao trong céc khoang sau day?

1
A. (1;2). B. (—o0;0). C. (—32). D. (EH—OO) 2 \
o 172 x

Cau 48. Cho ham s6 y = f(x). Do thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén y
dudi va f(—2) = f(2) = 0. Ham sb g(x) = [f(3 —x)]* nghich bién trén \ L~ 2
khoang nao trong cac khoang sau? 5 0 X

A. (=2;—1).  B. (1;2). C. (2:5). D. (5;4o0). / \

Cau 49. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f’(x) = x(x — 1)>(3x* + mx> 4 1) v6i moi x € R. C6 bao
nhiéu s6 nguyén am m dé ham s6 g(x) = f(x*) dong bién trén khoang (0; +-o0)?
A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

Cau 50. Cho ham s y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va £(0) < 0, y
dong thdi do thi ham sd y = f/(x) nhu hinh vé bén. S6 diém cuc tri cla
ham sb g(x) = f%(x) la

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 51. Chohamsdy= 6 do thi ham s6 (C). Xét di€ém M (xo;y0) thude do thi (C) c6 xg > —3.

Tiép tuyén A ctia (C) tai di€ém M lan luct cit cdc dudng tiém can ding, tiém cin ngang ctia (C) tai E va
F. Tinh 2xo — yo khi d dai EF dat gid tri nh6 nhat.
A. 2x9—yo=0. B. 2x¢g—yo=2. C. 2xg—yo=—-3. D. 2xg—yo = —2.
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Cau 52. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. D6 thi ham s6 y = f7(x) y

nhu hinh vé bén. S6 diém cuc tri ctia ham s6 g(x) = f(x—2017) —2018x +
2019 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
1 X
Cau 53. Cho ham bac ba y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Tat ca cdc gid y
tri thuc cta tham sb m dé ham sb 1,
g(x) = |f(x) +m]| c6 3 diém cuc tri la
A. m< —1hoacm >3 . 0 X
B. m< —3hoacm > 1.
C. m=—1hoacm = 3.
D. 1<m<3. SN
Cau 54. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén duéi
—oo 1 2 +oo
% + 0 - 0 +
11 o0
Do thi ham s6 g(x) = |f(x) — 2m| c6 5 diém cuc tri khi
11 11
A. me (4;11). B. m€[2;7]. C. m€<2;7). D. m=3.
Cau 55. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé bén. C6 bao y

nhiéu s6 nguyén duong ctia tham sb m dé ham s6 g(x) = |f(x +
2018) +m| ¢6 7 di€m cyc tri ?

A2 B. 3. C. 4. D. 6. /\ *********** 2

Cau 56. Cho ham s6 y = f(x). Do thi ctia ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén. Hoi y
ham s6 g(x) = f(|x|) +2018 c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 2. B. 3. C. s. D. 7.
o
/ \VAR
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bén dudi. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham sb g(x) = A~
f(Jx+m|) c6 5 di€ém cuc tri? ) ol / T
A. 3. B. 4. C. 5. D. Vb sb. / 2\

Cdu 58. Cho ham s6 y = f(x). Do thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé y
bén dudi. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham sb g(x) = \ ~

f (x| +m) c6 5 diém cuc tri? o - ol A X
A. 2. B. 3. C. 4 D. V6 so.

. ) —8+4a—-2b+c>0 ;
Cau 59. Cho ham sb f(x) = x> +ax?> + bx+c véi a,b,c € R va { y 7 Ham s6

Cau 57. Cho ham s6 y = f(x). P6 thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé \ y

8+4a+2b+c<0
g(x) = | f(x)| ¢6 bao nhiéu diém cuc tri ?
A 1 B. 2. C. 3. D. 5.
Cau 60. Cho ham s6 y = mx’ +x> 4 (1 —4m)x — 6 (C,,). Giao diém ctia dd thi (C,,) véi cic truc toa do
Ox, Oy lan lugt 1a A, B. Goi C 1a diém thudc (C,,) sao cho dién tich tam gidc ABC khong ddi v6i moi gia
tri m € R. Khi d6 dién tich tam gidc ABC bang
A. 10. B. 8. C. 9. D. 7.

— HET—
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