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I. Mit cau - Khdi cau:
1. Pinh nghia

e Miit cau:

S(O:R) ={M|oM =R}

2. Vi tri tuong ddi giita mit cAu va mit phiing
Cho mit ciAu S(O; R) va mit phing (P). Goi d = d(O; (P)).
e NE&u d < R thi (P) cit (S) theo giao tuy€n 1a dudng tron nim trén (P), c6 tim H va

ban kinh r =vVR? —d? .

e Néu d = R thi (P) ti€p xtic v6i (S) tai ti€p di€m H. ((P) dgl tiép dién ciia (S))

e N&u d > R thi (P) va (S) khong c6 diém chung.
Khi d = 0 thi (P) di qua tdm O va dgl mdt phdng kinh, duong tron giao tuyén cé bdn
kinh bing R dgl duong tron ldn.
3. Vi tri tuong doi giita miit cAu va duong thing

Cho mit cAu S(O; R) va dudng thing A. Goi d = d(O; A).

e N&u d < R thi A cit (S) tai hai diém phén biét.

e N&u d = R thi A ti€p xtic v6i (S). (A dgl tiép tuyén ciia (S)).

e N&u d > R thi A va (S) khong c¢6 di€m chung.
4. Miit cau ngoai ti€p — ndi ti€p

e Khéiciu: V(O;R)={M|OM <R}

Miit cAu ngoai ti€p Mi:it cAu ndi tiép
Hinh da dién | TAt cd cdc dinh cla hinh da dién | TAt ¢4 cdc mit cda hinh da dién
déu nim trén mit cau déu ti€p xic véi mit cau
Hinh tru Hai dudng tron ddy clia hinh try | Mit cAu ti€p xidc v6i cdc mit ddy
nim trén mit cau va moi dudng sinh ctia hinh tru
Hinh nén Mit ciu di qua dinh va dudng tron | Mit ciu ti€p xidc véi mit ddy va
ddy ctia hinh n6n moi dudng sinh clia hinh nén

5. X4c dinh tAm miit cAu ngoai ti€p khdi da dién
e C4ch 1: N€u (n — 2) dinh cia da dién nhin hai dinh con lai duéi modt géc vudng thi
tAm cia mit cAu 13 trung di€m ctia doan thing ndi hai dinh dé.
e Cich 2: B€ xdc dinh tim ctia mit cdu ngoai ti€p hinh chép.
— Xdc dinh truc A clia ddy (A la duong thdng vudéng géc vdi ddy tai tdm
duong tron ngoai tiép da gidc ddy).
— Xac dinh mat ph:flng trung truc (P) cia mot canh bén.
— Giao diém ctia (P) vad A 12 tAim clia mit cau ngoai ti€p hinh chép.
IL. Dién tich - Thé tich

Cau Tru Nén
qu =2nRh qu = RI
Dién tich S =47R?
Sy = Sug + 2524y Sip=Seq* Sty
, 4 1
Thé tich V=§nR3 V =R V=§arR2h
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VAN PE 1: Miit cAu - Khéi cAu

Bail. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidac vudng tai B va S4 L (4BC).

a) Goi O 1a trung di€m ctia SC. Chitng minh: OA = OB = OC = SO. Suy ra bon diém A,
SC

B, C, S cling nim trén mit cAu tAm O ban kinh R = -
b) Cho SA=BC=ava 4B = a\/z. Tinh ban kinh mit cdu néi trén.

Bai2. Trong mit phing (P), cho dudng thing d va mot di€m A ngoai d. Mot géc xAy di
dong quanh A, citd tai B va C. Trén dudng thing qua A vudng géc véi (P) 1y diém S.
Goi H va K 1a cdc hinh chi€u vudong géc ctia A trén SB va SC.

a) Chitng minh A, B, C, H, K thudc cling mdt mit cau.
b) Tinh ban kinh mit ciu trén, bi€t AB =2, AC =3, B/A\C =60°.

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddiy ABCD la hinh vudng canh a, S4 1 (4BCD) va
SA=a+/3.Goi O la tam hinh vuéng ABCD va K la hinh chi€u cta B trén SC.

a) Ching minh ba di€m O, A, K cling nhin doan SB du6i mot géc vuong. Suy ra nim
diém S, D, A, K B cung nam trén mit cau dudng kinh SB.
b) X4c dinh tAm va ban kinh mit ciu néi trén.

Baid4. Cho mit cau S(O; a) va mot diém A, bi€t OA = 2a. Qua A ké mot ti€p tuyén tiép
xtic vdi (S) tai B va cling qua A k& mot cat tuyé&n cit (S) tai C va D, bi&t CD = a+/3.
a) Tinh AB.

b) Tinh khodng cédch tir O d&€n dudng thing CD.

Bai 5. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, c6 canh ddy biing a va géc hgp bdi mit bén
va ddy biing 60°. Goi O 12 tim cla tam gidc ABC. Trong tam gidc SAO dung dudng
trung tryc cia canh SA, cit SO tai K.

a) Tinh SO, SA.

b) Chitng minh ASMK ~ ASOA ( véi M 1a trung diém ctia SA). Suy ra KS.
¢) Chitng minh hinh chép K.ABC la hinh chép déu. suy ra: KA = KB +KC.
d) X4c dinh tAm va bdn kinh mit cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

Bai 6. Cho hinh chép S.ABC. biét riing ¢6 mdt mit cau ban kinh R ti€p xic vé6i cdc canh
cdia hinh chép va tAm I cda mit cAu niim trén dudng cao SH cda hinh chép.
a) Chitng minh ring S.ABC 12 hinh chép déu.

b) Tinh chidu cao ctia hinh chép, biét ring IS = R/3
Bai7. Cho tif dién déu ABCD c6 canh 1a a.

a) Xdc dinh tim va ban kinh mit ciu ngoai ti€p tt dién.

b) Tinh dién tich mit cAu va thé tich khoi cau d6.

Bai8. Cho mot hinh chép t gidc déu c¢6 canh ddy 1a a, canh bén hgp v6i mit ddy mot
géc 60°.

a) X4c dinh tAm va bdn kinh mit ciu ngoai ti€p hinh chép.
b) Tinh dién tich mit cAu va thé tich khoi cau d6.

Bai9. Cho hinh chép tt gidc déu S.ABCD c6 tit cd cdc canh déu bing a. X4c dinh tim

va ban kinh clia mit cau di qua nam diém S, A, B, C, D.
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Bai 10. Cho tam gidc ABC c6 d6 dai ba canh 1 13, 14, 15. Mot mit cAu tAim O, ban kinh R
= 5 ti€p xtc vdi ba canh clia tam gidc ABC tai cic ti€p di€m nim trén ba canh d6.
Tinh khodng c4ch tir tim mit cau tdi mit phing chira tam gidc.

Bai 11. Hinh chép S.ABC c6 dudng cao SA = a, ddy ABC la tam gidc déu canh a. Tinh
bdn kinh mit ciu ngoai ti€p hinh chép.

Bai 12. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy biing a vd géc hdp bdi mit bén
va ddy bing 60°. Xdc dinh tim va ban kinh mit cdu ngoai ti€p hinh chép.

Bai 13. Hinh chép tif gidc déu S.ABCD c¢6 canh ddy a va dudng cao h. Goi O 1a tAm cia
ABCD va H 1a trung diém ctia BC. Pudng phan gidc trong cia géc SHO cit SO tai 1.
Chitng minh riing I 12 tim mit cAu ndi ti€p hinh chép. Tinh bdn kinh mit ciu nay.

Bai 14. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC) va tam gidc ABC vudng tai B. Goi AH, AK
lan lugt 1a cdc dudng cao clia cdc tam gidc SAB va SAC.

a) Chiing minh ring nim diém A, B, C, H, K cung & trén mot mat cau.
b) Cho AB = 10, BC = 24. X4c dinh tAm va tinh ban kinh mit ciu d6.

Bai 15. Cho hinh ch6p S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vudng canh bing a, SA = av/7 va SA L
(ABCD). Mot mit phiang (P) qua A va vudng géc vdi SC, cit SB, SC, SD 1an lugt tai
H, M, K.

a) Chitng minh ring by di€m A, B, C, D, H, M, K ciing & trén mdt mit cau.

b) X4c dinh tAm va tinh ban kinh mit cau dé.
VAN DK 2: Miit tru — Hinh tru — Khi tru

Bai 1. Cho hinh try ¢6 cdc ddy 1a hai hinh tron tdAm O va O’, ban kinh ddy biing 2 cm. Trén
dudng tron ddy tAim O 14y hai di€ém A, B sao cho AB = 2 cm. Biét riing th€ tich t& dién
OO’AB bing 8 cm’. Tinh chiéu cao hinh tru va thé tich khdi tru.

Bai 2. Cho hinh tru ¢6 cdc ddy 1a hai hinh tron tim O va O, ban kinh ddy bang 2 cm. Trén
dudng tron ddy tim O 14y di€m A sao cho AO’ hgp v6i mit phing ddy mot goc 60°.
Tinh chiéu cao hinh tru va thé tich khdi tru.

Bai 3. Cho hinh tru c6 cdc ddy 14 hai hinh tron tim O va O’, ban kinh d4y biing chiéu cao
va bing a. Trén dudng tron ddy tim O 1dy diém A, trén dudng tron ddy tam O’ 14y
di€ém B sao cho AB = 2a. Tinh th€ tich ctia khéi tt dién OO'AB.

Bai 4. Mot khdi tru ¢6 chi€u cao bing 20 cm va ¢6 bdn kinh ddy bing 10 cm. Ngudi ta ké
hai ban kinh OA va O’B’ 14an lugt trén hai ddy sao cho ching hgp véi nhau mot géc
30°. C4t khdi tru bdi mot mit phing chita dudng thing AB’ va song song vdi truc OO’
clia khoi tru d6. Hay tinh dién tich clia thi€t dién.

Bai 5. Mot hinh try ¢6 ban kinh ddy R = 53 c¢m, khodng cdch giira hai ddy h = 56 cm. Mot
thi€t dién song song vdi truc 12 hinh vudng. Tinh khodng cich tir truc d€n mit phing
thi€t dién.

Bai 6. Cho hinh tru ban kinh ddy R, chiéu cao OO’ = h, A va B 14 hai di€ém thay ddi trén
hai dudng tron ddy sao cho do dai AB = a khong déi (h >a<\h>+4R> )

a) Chiing minh géc giita hai dudng thing AB va OO’ khong ddi.
b) Chitng minh khodng céch gifta hai dudng thing AB va OO’ khong ddi.
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Bai 7. Trong khong gian cho hinh vudng ABCD canh a. Goi I va H 1an lugt 12 trung di€m
ctia cdc canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc IH ta dugc mot hinh
try tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru tron xoay dugc tao nén.
b) Tinh thé tich ctia khoi tru tron xoay dugc tao nén bdi hinh tru tron xoay do.

Bai 8. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy R va c¢6 thi€t dién qua truc 12 mot hinh vudng.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phin cda hinh tru.

b) Tinh thé tich ctia khdi ling tru t¢ gidc déu nodi ti€p trong khdi tru di cho.

Bai 9. Mot hinh try ¢6 bdn kinh ddy R va dudng cao bing R/3; A va B 12 hai diém trén
hai dudng tron ddy sao cho géc hop bdi AB va truc cda hinh tru 1a 30°.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cda hinh tru.

b) Tinh khodng cdch gitta AB va truc cda hinh try.

Bai 10. Cho hinh tru ban kinh ddy R, chiéu cao h. Goi A va B 13 hai diém lan ludt nim
trén hai dudng tron ddy (O, R) va (O’, R) sao cho OA va O'B hgp v6i nhau mdt goc
bing x va va hai dudng thing AB, O'O hdp v6i nhau mot géc bing y.

a) Tinh ban kinh R theo h, x, y.
b) Tinh Sxg, S va thé tich V cla hinh tru theo A, x, y.

Bai 11. Cho hinh try bdn kinh ddy bdng a va truc OO’ = 2a. OA va OB’ 1a hai bén kinh
ctia hai dudng tron ddy (0), (0’) sao cho géc ctia OA va OB’ biing 30°.
a) Tinh @6 dai doan thfmg AB’.

b) Tinh tang cia goc gitta AB’ va OO’.
¢) Tinh khodng céch gitra AB’ va OO’.

Bai 12. Mot khdi tru c6 cdc ddy 1a hai hinh tron tdm O va O’, ban kinh R va c6 dudng cao
h=R2 . Goi A 1a mot diém trén dudng tron tim O va B 1a mot diém trén dudng tron
tam O’ sao cho OA vudng géc véi O’B.

a) Ching minh ring cdc mit bén cla t&¢ dién OABO’ 1a nhitng tam gidc vudng. Tinh ti
s6 thé tich ctia khdi ti dién OABO’ va khdi tru.

b) Goi ()12 mit phing qua AB va song song v6i OO’. Tinh khodng cich giita truc
OO’ va mat phﬁng(a) .

¢) Chitng minh ring (a) 1 ti€p dién ctia mit tru ¢6 truc OO’ va c6 ban kinh ddy bing

RV2
==.

VAN PE 1 M:it nén — Hinh nén — Khéi nén

Bail. Cho hinh ling tru t&f gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh ddy bing a, chiéu cao 2a.
Biét riing O’ 12 tAm cta A'B’C'D’ va (C) 1a dudng tron ndi ti€p ddy ABCD. Tinh thé
tich khdi nén c6 dinh O’ va day (C).

Bai2. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh ddy biing a va chiéu cao 2a.
Biét riing O’ 12 tim clia A'B'C’ va (C) l1a dudng tron ndi ti€p ddy ABC. Tinh thé tich
khdinén c6 dinh O’ va ddy (C).
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Bai3. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a, canh bén hgp véi ddy
mot goc 60°. Goi (C) 1a dudng tron ngoai ti€p ddy ABCD. Tinh thé tich kh&i nén c6
dinh S va day (C).

Bai4. Trong khong gian cho tam gidc OIM vudng tai I, géc IOM biing 30° va canh IM =
a. Khi quay tam gidc OIM quanh canh géc vudng OI thi dudng gdp khic OMI tao
thanh mot hinh nén tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay tao thanh.
b) Tinh thé tich ctia khdi nén tron xoay tao thanh.

Bai 5. Thi€t dién qua truc cia mot hinh nén 1a mdt tam gidc vudng cian c6 canh gbc

vudng bing a.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan clia hinh nén.

b) Tinh thé tich ctia khdi nén tuong tng.

c¢) Mot thiét dién qua dinh va tao véi ddy mot géec 60°. Tinh dién tich cia thiét dién
nay.

Bai 6. Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, A va B 1a hai diém thudc dudng tron ddy sao
cho khodng cich tir diém O dén AB bing a va SAO=30°, SAB=60". Tinh do dai
duong sinh cta hinh nén theo a.

Bai7. Thi€t dién qua truc clia mot khdi nén 13 mot tam gidc vudng cin cé canh huyén
biing a. Tinh thé tich kh&i nén va dién tich xung quanh ctia hinh nén di cho.

Bai 8. Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ canh a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
nén c6 dinh 1a tim O cta hinh vudng ABCD va ddy 1a hinh tron ndi ti€p hinh vudng
A’B’C’D’.

Bai9. Citmot hinh nén bing mdt mit phing di qua truc clia né, ta dugc thi€t dién 12 mot
tam gidc déu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan ctia hinh va thé
tich ctia khdi nén.

Bai 10. Cho hinh chép tam gidc déu S. ABC c6 canh bén biing a va géc giita cdc mit bén
va mit ddy 1a o . Mot hinh nén dinh S c¢6 dudng tron ddy noi ti€p tam gidc déu ABC,
Hay tinh dién tich xung quanh ctia hinh n6n nay theo a va «a .

Bai 11. Cho hinh chép i gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao SO = h va SAB=a (a > 45%).
Tinh dién tich xung quanh cda hinh nén dinh S va c¢6 dudng tron ddy ngoai ti€p hinh
vuong ABCD.

Bai 12. Mot hinh nén c6 dd dai dudng sinh bing 1 va gdc giita dudng sinh va ddy 1a o .

a) Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta kh&i nén.

b) Goi I 1a diém trén duong cao SO ctia hinh nén sao cho 5—(]) =k (O <k< 1). Tinh dién

tich clia thi€t dién qua I va vudng géc véi truc.
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Bail. Cho mot tif dién déu c6 canh 12 a.

a) Xdc dinh tim va ban kinh mit cau ngoai ti€p tt dién.
b) Tinh dién tich mit ciu va thé tich khdi cau tuong ng.

Bai2. Cho mot hinh chép t gidc déu c¢6 canh ddy 1a a, canh bén hgp v6i mit ddy mot

géc 60°.
a) X4c dinh tAm va ban kinh mit cAu ngoai ti€p hinh chép.
b) Tinh dién tich mit cAu va thé tich khdi ciu tuong ng.

Bai3. Hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 canh ddy a, géc gilta mit bén va ddy Ia a.

a) Tinh ban kinh cdc mit cau ngoai ti€p va nodi ti€p hinh chép.
b) Tinh gi4 tri cla tana d€ cdc mit cAu nay cé tAm triing nhau.

Baid4. Cho t dién ABCD, biét AB = BC = AC = BD = a, AD = b. Hai mit phing (ACD)

va (BCD) vudng gbéc véi nhau.
a) Chirng minh tam gidc ACD vudng.
b) Tinh dién tich mit cau ngoai ti€p tf dién ABCD.

Bai5. Cho hinh ciau tAim O bdn kinh R va dudng kinh SS’. Mot mit phing vudng géc véi
SS’ cit hinh cau theo mot dudng tron tim H. Goi ABC 1a tam gidc déu ndi ti€p trong
dudng tron nay. Bat SH=x (0 < x < 2R).

a) Tinh cdc canh cta t& dién SABC theo R, x.
b) Xdc dinh x € SABC 1a ti dién déu, khi d6 tinh thé tich clia ti dién va chiing minh
ring ciac dudng thing S'A, S'B, S'C d6i mot vudng géc vdi nhau.

Bai 6. Trong mit phing (P), cho hinh thang cin ABCD vdi AB =2a, BC = CD = DA =a.
Trén nira dudng thing Ax vudng géc vé6i (P) ta 14y mot diém di dong S. Mot mit phing
qua A vudng géc véi SB, cit SB, SC, SD 1an lugt tai P, Q, R.

a) Chi'ng minh ring bay diém A, B, C, D, P, Q, R 1udn thuoc mot mit cau cd dinh. tinh
dién tich cda mit cau doé.
b) Co SA = aV/3. Tinh dién tich cia t& gidc APQR.

Bai7. Cho mdt doan thing IJ ¢6 chiéu dai c. Trén dudng thing vudng géc véi IJ tai I ta
14y hai di€m A, A’ d8i xting qua I va IA = IA’ = a. Trén dudng thing vudng géc vdi IJ
tai J va khong song song véi AA’ ta 1y hai diém B, B’ d6i xtng qua J va JB = JB' =b.
a) Chitng minh riing tim O clia mit cau ngoai ti€p t dién AA'B’'B nim trén dudng
thing IJ.

b) Xdc dinh tAm va tinh bdn kinh clia mit cAu ngoai ti€p tif dién AA’B'B theo a, b, c.

Bai8. Cho ti dién ABCD vdi AB = AC = a, BC = b. Hai mit phing (BCD) va (ABC)
vuong goc v4i nhau va B/D\C =90°. Xdc dinh tim va bdn kinh mit cau ngoai tiép td
dién ABCD.

Bai9. Cho hinh cAu bdn kinh R. Tir mot diém S ba't ky trén mit ciu, dung ba cit tuyén
bing nhau, cit mit cAu tai A, B, C sao cho: XSYB =XS\C =I?S\C =q . Tinh th€ tich V
cua t& dién SABC theoR va o .

Bai 10. Cho tit dién SABC ¢6 SA L (ABC), SA =a, AB =b, AC =c. Xdc dinh tdm va tinh
ban kinh mit ciu ngoai ti€p t& dién trong cic trudng hop sau:
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a) BAC =90 b) BAC =60°,b=c ¢) BAC=120", b =c.

Bai 11. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ c¢6 tit cd cdc canh déu bing a. Xdc
dinh tAm, ban kinh va tinh dién tich mit cAu ngoai ti€p hinh ling tru da cho.

Bai 12. Mot hinh tru ¢6 bdn kinh ddy R va c¢6 thi€t dién qua truc 12 mdt hinh vudng.

a) Tinh Syq va Sy, cua hinh try.
b) Tinh V khéi ling tru tf gidc déu noi ti€p trong khdi tru di cho.

Bai 13. Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy R va dudng cao R\/g. A va B 1a 2 diém trén 2 dudng
tron ddy sao cho géc hgp bdi AB va truc ciia hinh tru 12 30°.
a) Tinh Syq va Sy, cua hinh try.

b) Tinh thé tich kh&i tru tuong Gng.

Bai 14. Bén trong hinh tru tron xoay ¢6 mdt hinh vuong ABCD canh a ndi ti€p ma 2 dinh
lién ti€p A, B nim trén dudng tron ddy tht 1 cda hinh try, 2 dinh con lai nim trén
dudng tron ddy thit 2 cda hinh tru. Mit phing chita hinh vudng tao véi ddy hinh tru
mot géc 45°. Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh tru do6.

Bai 15. Thi€t dién qua truc clia mot hinh nén 1a mot tam gidc vudng cin c6 canh géc
vudng bing a.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cia hinh nén.
b) Tinh thé tich khdi nén tuong tGng.

Bai 16. Cho hinh nén c¢é dudng cao SO = & va bdn kinh ddy R. Goi M la diém trén doan

0S,daitOM =x (0 < x < h).

a) Tinh dién tich thi€t dién (C) vudng géc véi truc tai M.

b) Tinh thé tich V clia kh&i nén dinh O va ddy (C) theo R, h va x. Xac dinh x sao cho V
dat gid tri I6n nhat.

Bai 17. Mot hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao SH = h va dudng sinh bing dudng kinh ddy.
Mot hinh cAu ¢6 tim 1 trung diém O ctia dudng cao SH va ti€p xtic v6i ddy hinh nén.
a) X4c dinh giao tuy&n clia mit nén va mit ciu.

b) Tinh dién tich cua ph?in mitnén nim trong mit cau.
¢) Tinh S mit cau va so sanh véi dién tich toan phian clia mit nén.

Bai 18. Cho hinh ndn tron xoay dinh S. Trong ddy cia hinh nén d6 c¢6 hinh vuéng ABCD
ndi ti€p, canh bing a. Bi€t ring ASB =2a, (0° < a2 <45%). Tinh thé tich kh&i nén va
dién tich xung quanh cta hinh nén.

Bai 19. Cho hinh nén ¢6 bdn kinh ddy bing R va g6c & dinh 1a 2« . Trong hinh nén c6 mot
hinh try noi ti€p. Tinh ban kinh ddy va chiéu cao clia hinh try, bi€t ring thi€t dién qua
truc cta hinh tru 1a mét hinh vudng.

Bai 20. Cho hinh n6n ¢6 ban kinh ddy R, géc giita dudng sinh va ddy cta hinh nén l1a o .
Mot mit phing (P) song song véi ddy clia hinh nén, cdch ddy hinh nén mot khodng h,
cit hinh nén theo dudng tron (C). Tinh ban kinh dudng tron (C) theo R, hva o .
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ON TAP TONG HOP
HINH HOC KHONG GIAN

Bai 1. Cho hinh chép tam gidc SABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA 1 (ABC)
va SA = a. M 12 mot di€m thay ddi trén canh AB. Dit ACM = o, ha SH vudng goc
véi dudng thing CM.

a) Tim quy tich di€ém H. Suy ra gi4 tri 16n nhi't ctia thé tich t& dién SAHC.
b) Ha AI L SC, AK 1 SH. Tinh d9 dai SK, AK va thé tich t& dién SAKI.

3
HD: a) Qui tich diém H la mét cung tron. MaxVsapc= ;1—2

asina a a’ sin 2a

= , = : 2
\/1+sm o \/1+sin2a 24(1+sin” )

Bai2. Cho AABC cintai A cé AB = AC =a va goc BAC = 20. Trén dudng thing d qua
A va vudng géc v6i mit phing (ABC), 14y di€m S sao cho SA = 2a. Goi I 1a trung
di€ém cta BC. Ha AH L SI.

a) Chirng minh AH L (SBC). Tinh d6 dai AH theo a, a.

b) AK = 0%

.2 0. AK 2
b) K 1a mt di€m thay doi trén doan Al, dit Na = x. Midt phang (R) qua K va vudng

gbc v6i Al cit cdc canh AB, AC, SC, SB lan lugt tai M, N, P, Q. Tt gidc MNPQ 1a hinh
g1? Tinh dién tich t& gidc nay.

2a. .
HD: a)AH = _ZACosx b) Suneo = 4a2x(1—x)sma

cos® o + 4

Bai3. Cho tit dién ABCD c¢6 AB =CD = 2x (0<x< %j va AC=AD=BC=BD=1.

Goi I va J 1an lugdt 1a trung di€ém cda cdc canh AB va CD.

a) Chitng minh AB L CD va IJ 1a doan vudng géc chung ctia hai dudng thing AB va
CD.

b) Tinh thé tich t& dién ABCD theo x. Tim x d€ thé tich nay 16n nha't va tinh gid tri 16n

nhat dé.
252 1-2x2 B

HD: b)V=fM thx——

Bai4. Trong mit phing (P), cho hinh vudéng ABCD canh a, c6 tam 1a O. Trén cdc nira
dudng thing Ax, Cy vudng géc véi (P) va & vé cling mot phia ddi v6i (P) 14y 1an lugt
hai diém M, N. Pit AM=x, CN = y.
a) Tinh @6 dai MN. Tir 6 chiing minh ring diéu kién can va dd d€ AOMN vudng tai O
la: 2xy= a’.
b) Gid st M, N thay d6i sao cho AOMN vuodng tai O. Tinh thé tich tif dién BDMN. Xdc

3
dinh x, y d& thé tich t& dién niy bling % .

3
HD: a) MN = \/2a2+(x—y)2 b)V= %(x+y), (x,y)= (a;gj hodc (g;aj .
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Bai5. Trong mit phing (P), cho hinh vudng ABCD canh a. Goi O 13 giao diém ctia 2
dudng chéo ctia hinh vudng ABCD. Trén dudng thing Ox vudng géc (P) 14y diém S.
Goi o 1a géc nhon tao bdi mit bén va mat didy cia hinh chép SABCD.

a) Tinh thé tich va dién tich toan phan cta hinh chép SABCD theo a va a.
b) Xdc dinh dudng vudng géc chung cia SA va CD. Tinh d6 dai dudng vudng géc
chung dé theo a va a.

j b)d— atano

3
HD: a)V= a—tana, Sp = a’ (1+
6 cosa

cosa
Bai 6. Trén nita dudng tron dudng kinh AB = 2R 14y mot diém C tuy y. Dung CH vudng
g6c véi AB (H thudc doan AB) va goi I 1a trung di€m ctia CH. Trén nita dudng thing It
vuong géc vdi mit phing (ABC) tai I 14y diém S sao cho géc ASB = 90°.
a) Chitng minh tam gidc SHC 1a tam gidc déu.
b) Bit AH = h. Tinh thé€ tich V ctia t& dién SABC theo h va R.

3

HD: b)V = 7Rh(ZR—h)

Bai7. Cho hinh vudng ABCD canh 2a. Trén dudng thing d qua trung diém I clia canh
AB va vudng géc véi mit phing (ABCD) 14y diém E sao cho IE = a. M la di€m thay
d6i trén canh AB, ha EH 1 CM. Pit BM = x.
a) Ching minh diém H di dong trén mot dudng tron. Tinh do dai [H.
b) Goi J 14 trung di€m clia doan CE. Tinh do dai JM va tim gid tri nhé nhat ctia JM.

2 2
HD: a) IH = 2alx—dl b) M = \/(x—ﬁj 29 MindM = a5 khi x =
[ 442 + x2 2 4 2
Bai8. Cho hinh hop chit nhait ABCDA'B'C'D' va di€ém M trén canh AD. Mit phing
(A'BM) cit dudng chéo AC' ctia hinh hop tai diém H.
a) Chitng minh riing khi M thay ddi trén canh AD thi dudng thing MH cit dudng thing
A'B tai mot diém c6 dinh.
b) Tinh ty s6 thé tich ctia hai khdi da dién tao bdi mit phing A'BM cit hinh hdp trong
trudng hop M 1a trung diém ctia canh AD.
¢) Gid st AA' = AB va MB vudng géc v6i AC. Chitng minh ring mit phing A'BM
vudng géc v6i AC' va di€m H 1a tryc tAm ciia tam gidc A'BM.

a4
2

z 7 V 1
HD: a) MH cat A'B tai trung diém I ciia A’B. b) 7‘ = 1
2
Bai9. Cho hinh vuéng ABCD canh biing a. I 1a trung di€ém AB. Qua I dung dudng vudng
g6¢ véi mit phing (ABCD) va trén d6 14y diém S sao cho 2IS = a~/3.
a) Ching minh riing tam gidc SAD 1a tam gidc vudng.
b) Tinh thé tich khdi chép S.ACD rdi suy ra khodng cich tir C d&€n mit phing (SAD).

5

3
HD: byvez.a=,
12 2

Bai 10. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 AB =a, AD =2a, AA’ =a.
a) Tinh khodng cich giita hai dudng thing AD’ va B’C.

) 2 . . ~ AM o 2 . N
b) Goi M la di€ém chia trong doan AD theo ty so WD =3. Hay tinh khoang céch tu

diém M d&€n mit phing (AB’C).
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¢) Tinh th€ tich t& dién AB’D’C.
243
HD: a)d(AD’, B'C)=a b)dM, (AB'C)) = % c)V= %
Bai 11. Trong mit phing (P), cho mdt hinh vudéng ABCD c6 canh bing a. S 1a mot diém
ba't ky nim trén dudng thing At vudng géc véi mit phing (P) tai A.
a) Tinh theo a thé tich khdi cau ngoai ti€p chép S.ABCD khi SA = 2a.
b) M, N 1an lugt 12 hai diém di dong trén cac canh CB, CD (M € CB, N € CD) va dit
CM = m, CN = n. Tim mdt biéu thitc lién hé giita m va n d€ cdc mit phing (SMA) va
(SAN) tao v4i nhau mot géc 45°.
HD: a)V= na3\/g b) 2a2—2(m+n)a+mn=0
Bai 12. Cho hinh chép SABCD c6 diy ABCD la hinh vudng canh a, S4 L (ABCD)va
SA = a+/2 Trén canh AD 14y diém M thay d8i. Pt goc ACM =a . Ha SN L CM .
a) Chitng minh N ludn thudéc mot dudng tron ¢ dinh va tinh thé tich tf dién SACN

theo a va a.
b)Ha AH L SC, AK 1 SN .Ching minhring SC L (4HK) va tinh do dai doan HK.

3
HD: a) N thu¢c duong tron duong kinh AC cé dinh, V = a sin 2
b) HK = acoso
1+sin? o

Bai 13. Cho hinh chép S.ABC c6 cac canh bén SA, SB, SC d6i mdt vudng géc. Bt SA =
a, SB=b, SC =c. Goi G la trong tAm cta tam gidc ABC.
a) Tinh d6 dai doan SG theo a, b, c.
b) Mot mit phang (P) tuy y di qua S va G cit doan AB tai M va cit doan AC tai N.
i) Chitng minh ring £+A—C =3
AM AN
ii) Chi'ng minh ring mit ciu di qua cdc diém S, A, B, C ¢6 tim O thudc mit phing
(P). Tinh thé tich kh&i da dién ASMON theo a, b, ¢ khi mit phing (P) song song v6i BC

2 2

HD: a)SG = % +b2+c b)V= éabc

Bai 14. Cho hinh vudng ABCD canh a. Goi O 13 giao diém hai dudng chéo. Trén nita
dudng thing Ox vudng géc v6i mit phing chira hinh vudng, ta 14y diém S sao cho géc
SCB =60°.

a) Tinh khodng c4ch giita hai dudng thing BC va SD.
b) Goi (a) 12 mit phing chita BC va vudng géc v6i mit phing (SAD). Tinh dién tich
thi€t dién tao bdi (o ) va hinh chép S.ABCD.

2
av6 b)S=a\/g
3 4

Bai 15. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bing a. Trén canh AD 14y diém M sao cho AM = x
(0 <x < a). Trén nira dudng thing Ax vudng géc v6i mit phing (ABCD) tai di€m A,
18y diém S sao cho SA =y (y > 0).
a) Chitng minh riing (SAB) L (SBC).
b) Tinh khodng céch tir diém M dé&n mit phing (SAC).
¢) Tinh th€ tich khd&i chép S.ABCM theo a, y va x.

HD: a) d(BC, SD) =
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d) Bi€t riing x” + y*> = a”. Tim gid tri 16n nha't ciia thé tich khdi chép S.ABCM.

HD: b) d(M, (SAC)) = % c)V= %ya(a+x)
3
d) MaxV = a;/g khi x = %

Bai 16. Cho hinh chép S.ABC c¢6 diy ABC la tam gidc vudng tai A; XB\C =30°; SBC Ia
tam gidc déu canh a. Mit bén SAB vudng géc v6i ddy ABC. M 1a trung di€m SB.
a) Chiing minh AM la doan vudng géc chung ctia SB va AC. Tinh cosin géc giita 2 mit
phing (SAC) va (ABC).
b) Tinh thé tich ctia hinh chép S.ABC.

3
HD: a) cosS/AT?=l b)V = a \/5
3 24
Bai 17. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh thoi, géc ;1:1200, BD =a > 0.
Canh bén SA vudng géc véi ddy. Géc giita mit phdng (SBC) va ddy bing 60°. Mot
mit phing (P) di qua BD va vudng géc v6i canh SC. Tinh ti s6 thé tich giita hai phan
ctia hinh chép do mit phing (P) tao ra khi cdt hinh chép.
Vi 1

HD:  L-—
v, 12

a3

Bai 18. Cho hinh hdp diing ABCD.A’B’C’D’ ¢6 cac canh AB = AD = a, AA’ = BN va
gbc EL\\D =60°. Goi M va N 14n lugt 12 trung di€ém clia cdc canh A’D’ va A’B’. Chitng
minh ring AC' vudng géc v6i mit phing (BDMN). Tinh thé tich khdi chép A.BDMN.

3@

16

Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat véi AB = a, AD = 2a, canh

SA vudng géc vdi ddy, canh SB tao v6i mit phing ddy mot géc 60°. Trén canh SA 14y

a3

di€m M sao cho AM = = Mit phing (BCM) cit canh SD tai di€ém N. Tinh thé tich

HD: V=

khdi chép S.BCNM .

10+/3a°
27
Bai 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddiy ABCD la hinh thoi canh a, géc BAD :600, SA
vudng géc véi mit phing (ABCD), SA = a. Goi C’ 1a trung di€m ctia SC. Mit phing
(P) di qua AC’ va song song vdi BD, cit cdc canh SB, SD ctia hinh chép 14n lugt tai B,
D’. Tinh thé tich cta khdi chép S.AB’C’D’.
yo @3

18

HD: V=

HD:

Chén thanh cdm on cdc ban dong nghiép va cdc em hoc sinh da doc tdp tai liéu nay.
transitung tv@yahoo.com
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