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Bai 1 (5.0 diém). Cho day s6 (a,) xédc dinh bon @, =2020 va a ' .vnz0.

=
l1+a,

a) Chirng minh ré.ug day sb (ﬂ'" ) €6 gi61 han va tim gié1 han dé.
b) Tinh [alm,] [[;r] pfn:fn HEUVEN cla 56 the X).
Bai 2 (5.0 diém). Cho P(x) la mét da thirc bic ba, xét da thirc

O(x)=(x*+ 2x+1-P(x))(2x" = 6x" + 5~ P(x))
a) Gid sir Q(x)<0,VxeR va P(0)=4 . tinh O(-1).
b) Hoi 6 ton tai hay khong da thirc P(x) dé g(x)z0vxelk
Bai 3 (5.0 diém). Cho tam gidc ABC cb dudmg tron ndi tiép (I) tiép xic véi cc canh
BC.CA. AB lin luot tai cde diém XY, Z . Cic dudng phan giac trong va ngoai tai goc 4 cia
tam gidc ABC cit BCtai E.F. Cac tiép tuyén ké tir E,F dén (I) cit nhau tai diém D
(D khac E_F) Trén BI Ié}f diém K sao cho DK 1 Al

a) Gia stir BC cb dinh va A thay db1. chimg minh K thudc mot dudmg tron c dinh.

b) Goi M.N la cac tiép diém ciia (I) v6i cac tiép tuyén DE.DF . Pudng thing qua D song
song vO1 AB cit AC MN tai P.O. Pudng thing OZ cit dudng tron (I) tai T . Chimg minh
PT tiép xtic véi dudmg tron () .

Bai 4 (5.0 diém). Cho s6 nguyén t6 p>5. Dit n=4° -1,

a) Chimg minh ring n c6 it nhit 3 udc nguyén t phan bidt va 2" =8(modn).

b) Véi @ 1a mét s6 tu nhién, chirg minh ring 2+ a+a” +...+a®" khéng 1a s6 chinh phuong,
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Bai 1(6.0 diém). Tim tat ca cdc ham s6 7-% — & thoa man diéu kién
F(x+2020.f (xv))=F(x)+2020xf () vOImol x.yeR.
Bai 2(7.0 diém). Cho tam gidgc ABC ngoai tiép dudmg tron (I) va o true tam
H. Goi D.E.F lan luot 1a céc tiép diém clia Bc.c4. 4B v&i dudmg tron (7). Goi
s.7 lan luot la trung diém cua 45 BH va goi M la diém déi ximg véi 5 qua
FE, goi N la diém db1 ximg vo1 T qua FD. Chimg minh ring dudng thing My
di qua truec tam cua tam giac DEF.
Bai 3(7.0 diém). Cho bm:g ) vlmng ABCD kich thude 2021x2021 gf:un 2021° 6
vuoéng don vi, mdi 6 vumlg don vi duge t6 bor mét tmng ba mau den, traug
hodc xam. Mgt cach t6 mau dugce gm la dbi xmlg néu mdi 6 vuéng don vi ¢é
tam trén duong chéo 4C duge t6 mau xam va moi edp 6 vudng don vi déi :H:u:ng
qua AC dugc to cung mau den hodc cung mau trang Ngudi ta ﬂIEﬂ Va0 moi1 0
xam sb 0, mm 0 tring mét sd ngu}rﬂn duong va moi 6 den mot s0 nguyén am.
Mot cach dién s nhur vay duge goi la k- cdn doi (vor & l1a s0 nguyen duong)
néu thoa man céac diéu kién sau:
(1) Mbi cap 6 vudng don vi d6i ximg qua AC duoge dién cing mét sd nguyén
thudc doan [-k:k].
(11) Néu mét hang va mdt cot glan nhau tai 6 den thi tap cac 80 nguyén duong
duge dién trén hang do va tap so ngu]mn duong dugc dién trén cot do khong
giao nhau, néu mét hang va mot ot giao nhau tai 6 trang thi tip cac s6 nguyén
am duoc dién trén hang do va tap eac s6 nguyén am dugce duoc dién trén cot do
khong giao nhau.
Tim ga tri nho nhat cia k dé véi moi cach t6 mau déi xtmg, luén ton tai cach
dién k- cdn doi.
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