Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

CHUONG IV: GIOT HAN
CHU DPE 1 : GIOT HAN CUA DAY SO
Dang 1: Tim gi¢i han cua day so
I. Day so co giéi han hiru han

1. Pinh nghia: Ta n6i day so (ua) c6 gidi han la L hay (un) dén téi L khi n
dan téi v6 cyc (n — +0), néu lim (u, —L)=0. Ki hiéu:

n—>+0

lim (u,)=L hayu, — L khin — +oo.

n—>+00

% Chit g: lim (u,)=1lim(u,).

n>e0
2. Mot sé6 dinh ly:
e Dinhli 1: Gia st limu, =L, khi dé:
v lim|u,| = ||, lim u, =L
v Néu u,20,Yn=>L>0 va lim\fu, =J/L
e Dinh li 2: Gid st limu, = L,limv, = M,c = const
v lim(u, +v,)=L+M
v lim(u,—v,)=L-M
v lim(u,v,)=LM , limcu, =c.L

v lim¥ =L 120
v M

e Dinh li 3: Cho 3 day s6 (u,),(v,),(w,). Néu u, <v, <w,,Vn va
limu, =limw, =L = limv, =L
e Dinh li 4: Day s6 tang va bi chan trén thi c6 gi¢i han. Day s6 giam
va bj chan dudi thi co gidi han.
3. Téng cia cip sé6 nhan lui vé6 han:

S=urtugtuwg?+... = IL (|q|<1)
—q
II. DAY SO c6 GIOT HAN VO cUcC

1. Day sé co gi¢i han +cc: limu, =+0o < moi s6 hang cua day sé déu
16n hon mét sé duwong tuy y cho trudc ké tir s6 hang nao dé tré di.

2. Day sé c6 gidi han —cc: limu, =—w < moi s6 hang cla day s6 déu
nhoé hon mét sé am tuy y cho trudc ké tir s6 hang nao doé tro di.
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

Chu y: limu, =400 — lim(—u,) = —c0

3. Mét vai qui tdc tim giéi han vé cuc:
o Qui tic 1:

limu, limvy, limu,.v,
+00 too too
o Qui tic 2:
limu, Dau cua limu,.v,
limv, =L
+00 + too
o Qui tac 3:
limu, =L+#0 limv, =0,v, #0 lim 2o
Dau cua L Dau cua limv, v,
+ + Fo0
- + oo
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Loai 1: Giéi han cua day so hiru ti

Phuong phap: Xem xet bac cao nhat cua tu va mau. Sau do, chia tir va
mau cho bac cao nhat cua tir va mau. Hoac cung co thé dat nhan tt cao
nhat cua tir va mau dé dugc nhiing giéi han co ban. Tinh giéi han nay.

Bai tip miu 1: Tinh cac giéi han sau:

. 5n° =31’ +6 o 2n®-n+3
e 3w+ 7 i e 2nel
a. n°=3n" +7n .. 3n2 +2n+1
. 6n*+2n* -1 o’ +3n—1
b. hm% d. hm%
1+5n° —-3n n —1

€. limw . Nnt+1+4n
N4n® +1+n f. im——————

3n-2
Huéng dan giai
a. Ta c6 bién déi:
NN n’ 5—§+£3 5.3, 6
. 5Sn"=-3n"+6 . n o n . n n 5
lim—————=1Iim =lim——>F=—
4n” -3n° +7n 5( 4 7 4 7
n *—34—72 *_3"'72
n n n n
lim§=0
n
lim£3=0
Vi khi n— +o thi "
.4
lim—=0
n
1im12:0
n

b. Ta co6 bién doi:

2 1 2 1
4 6 = -

. 6nt+2n* -1 . 6nt+2nt -1 " ( +n2 n4j . 6+n2 n'
lim————— = lim . - =lim =lim =-2
1+5n" =3n 1+5n" —=3n 4(1 5 J 1.5 3
7t 2_3 it o

non n - n
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Iim—=0
n2
Vi khi 17— +0 thi {lim—=0
n
limiz:O
n
c. Ta co bién dbi:
5 ) n? 2—1+i 2—1+i
. 2n°—n+3 . 2n°—n+3 . n n2 . n n2 2
lim lim 5 =lim =lim-——— < =—
3n +2n+1 3n” +2n+1 n2 3+g+i 3+2+i 3
n n2 n n2
liml—O
n
limizzo
Vi khi n - 40 thi "
lim—=0
n
1
Iim—=0
n2
d. Ta co bién dbi:
, 301 301
fim =230 g n_n —lim—2_ 1" — )
n’ n’
lim—=0
Vi khi n - 40 thi "
o1
hm?=0
e. Ta co bién doi:
4 2017
4n+2017 . 4n+2017 . 4n+2017 . YT 4
lim———=1im =lim =lim—t =—

m
/ 2
n n V n
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lim2017=0
Vi khi n - 40 thi "
limizo
nZ
f. Ta co bién dbi:
\n? 1
\/27 n"+1+4n 14+ 14
. Nn +1+4n . n . n’ I1+4 5
Iim———— =1lim =1lim = -
3n-2 3n-2 3_g 3
n n
limiz:O
Vi khi n— +00 thi "
Iim—=0
n
Bai tip miu 2: Tinh cac giéi han sau:
) ) C 2nt+n?-3
a. llm3— C. hmﬁ
n -2 3n° =2n" +1
. 8nt=3nt+2n+1 . 3n*+2n+5
3+4n—2n 2n° +4

Huéng dan giai

a. Ta co6 bién doi:

Vi lim#n = +o0.va lim

b) Ta c6 bién doi:
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8n' —3n* +2n+1

J 81 3P 2m 1
L ]
n n n n

—2n? 4n 2
3+4n-2n n2(32+121_ nzj
n n n
3 2 1
8——+—+—
=lim »’ n_n n | _
3 4 =%
—+—=2
n n
8—i+£+1
2 3 4 — —
Do lim n* = 40 va lim | —1non° n* | 8=0+40=0__,
3.4, 0+0-2
1’12 n
c. Ta c6 bién doi:
Copg) i
n|24+——-—— nl2+—-——-
limm—limm—lim ( n*_n* lim n !
30 —2n 11 3nd 20241 3(, 2. 1) 2 1
n (3—+3j (3_ j
n n n o p
lim#n = +o0
1 3
Syl 3 ”(“2‘4)
. n nt) 2 lim L. AP
vi [Im-m——5=3>%  Nen (3_2 1]
(3—n+n3j no3
d. Ta c6 bién dbi:
5 2 5
3+ T
lim_3n4+2n+5 i n( n’ n“j_l_ 3+n3+n4 o
amird o 4y om 1
n°| 2+— 2+F
n
—3+£+5
3 4 —
Do lim#n = +e0va lim n' nt | 3F0+0_ 3
it 2+0 2
3
n
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Bai tip miu 3: Tinh cac giéi han sau:

) 2n—1 . n+5
a. lim———— b. lim 5
n +2n+4 3n” +1

Huéng dan giai

a. Ta co6 bién doi:

2n_1 2_1
— 2 2 2
lim—2t L _fimo n’ gy on om0
n*+2n+4 n® 2n 4 2.4 1
S+t I+=+—
n n n n n
lim—=0
n

Vi khi n— +o thi {lim—=0

n
4
lim— =0
n2
b. Ta c6 bién doi:
n_ S 1.5
3 3 2 3
im0 _fim 21 gm0
3n” +1 3n 1 3 3
St T3
n n n
1
hm?:O
Do : Vi khi n— +o thi {lim> =0
n
lim—~ =0
n

Trich dan: Qua 3 bai toan ¢ trén dang day s6 dang hiru ti ta rut ra nhan
xet nhu sau.

+ Néu bac cua tir 16n hon bac cua mau thi giéi han do bang +w

+ Néu bac cua tir bang bac cua mau th1 gioi han do bang hé s6 bac cao
nhat cua tir trén hé sé bac cao nhat cua mau
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+ Néu bac cua tir be hon bac cua mau thi gioi han do bélng 0.

Diéu nay rat can thiét cho tit ca chung ta giai bai toan giéi han dang hiru
ti khi gia{i trac nghiém. Boi Vi mot giéi han hiru ti khi nhin vao ta hoan
toan co thé biét dugc két qua ngay lap toc. That vay nhing ba1 toan sau
cac em hoan toan biét dugc két qua mot cach nhanh chong va chinh xac.

That vay, st dung nhan xet do ta thuc hién nhanh cac bai tap trac
nghiém sau:

Bai tip tric nghiém tu luyén

2n* +n* —3n+1

Bai tip 1: Gidi han lim o bang:
n_
2 b. 0 C. +o0 d.3
a. —
3
Pap an: C

Vi bac cao nhat cua tir la bac 3 co hé s6 duong va bac cao nhat cua mau
la bac 1 nén giéi han nay bang +w

- o A o« iy . - 3 2 _3 1 <
Bai tip 2: Giéi han lim L t‘n+2 nt bang:
n
a. —w b 1 C. 40 d. O
C 4
Pap an: A

Vi bac cao nhat cua tir la bac 3 co hé s6 am va bac cao nhat cua mau la
bac 1 nén giéi han nay bang —«

3 +n+1
2n’ +1

Bai tip 3: Giéi han lim bang:

1 Cc. +oo d.o

p
N | W

on

|

I

Pap an: D
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V1 bac cao nhat cua ttr la bac hai va bac cao nhat cua mau la bac ba.
Nén gioéi han nay co giéi han bang O.

ae A « e . _3 2 5 1 <>
Bai tip 4: Gi6i han 11m2nz+—n+bang:
n-—n+3
a 3 b 3 c.0 d. +oo
-3 .

Pap an: B
Bac cao nhét cud tir 1a bac hai c6 hé sb bang -3 va bac cao nhat cua mau cung la bac

hai co hé s6 bang 2 . Nén gi6i han nay bang —%

4 2
Bai tip 5: Gisi han limnz3—n75 bang:
n —7n
a. 4 1 Cc. o0 d. —o
b. —
2
Pap an: C
1 5 1 5
s ”4(1}2}4} ”(l‘nz‘wj
Ta co: lim—— =lim Z =lim 7 +00
n n
(l_nlz_ns‘*j 1
Vi limn =4o0.va lim~——% =—
7 2
7!
n
ae un . 2n’-n+3 .
Bai tap 6: Gi¢i han lim ——— bang:
3n“+2n+1
2 b. 3 1 d. o
a. — c. ——
3 2
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Bac cao nhat cua tlf la bac hai co hé s6 bang 2 va bac cao nhat cua mau cung la bac

hai co hé s6 bang 3 . Nén gidi han nay bang 3

. 2n+1
Bai t4p 7: Gibi han lim— n —— bang:
n’ +4n° +3
a. —oo b. O c. 2

W | —

Pap an: B

Bac cao nhét cua tf 1a bac 1 va bac cao nhat cud mau 1a bac ba cé hé sé bang 3 .

Nén gidi han nay bang O.

303 +2n% +n

Bai tap 8: Gi¢i han lim————— bang:
3
n” +4
.+ d.3
a. E b. l R
4 3
Pap an: D

Bac cao nhat cua tir la bac ba co hé s6 bang 3 va bac cao nhat cua mau cung la bac

ba co hé s6 bang 3 . Nén giéi han nay bang 3.

4
Bai tip 9: Giéi han lim " 3 bang:
(n+1)2+n)(n”+1)
. .1 d. +
a. 4 b 1 C 00
2
Pap an: C

Bac cao nhat cua tir la bac bon co hé s6 bang 1 va bac cao nhat cua mau cung la bac
bon co hé s6 bang 1 . Nén giéi han nay bang 1.
2

. +1 .
Bai tip 10: Giéi han lim—2 T~ bang:
2n* +n+1
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N | —

Pap an: B

Bac cao nhat cua tir la bac hai va bac cao nhat cua mau la bac 4 nén giéi han nay
bang O

4 2
Bai tip 11: Giéi han limM bang:
3n° —2n* +1
a.-3 4 1 d. +o0
b. — c. ——
3 2

Vi bac cao nhat cua tir la bac 4 va bac cao nhat cua mau la bac 3 nén giéi han

nay bang +w
Van? +1+2n-1

Bai tip 12: Giéi han lim bang:
Vn? +4n+1+n
a. 2 b. 4 c. 400 d. 0
Pap an: A

Sau khi bién d6i ta co bac cao nhat cua tir la bac nhat co téong cac hé s6 bang
4 va bac cao nhat cua mau la bac nhat co téng cac hé so béng 2. Nén gioi han
nay bang 2.

That vay ta can ching minh :

1 1
2 . +—+——— 4+—+2——
lim 4n® +1+2n- 1 n? n—i—z

3

\/n +4n+1+n n72+47+i+§ \/1+4+12+1 2
n> n* n?* n non
Vn? +3+n-4
Bai tip 13: Gi¢i han lim bang:
Vn? +2+n
a.0 b. 1 c.2 d. 4
Pap an: B

Thyc hién tuong ty cau trén
n? +31+n°
v nt +1+n?

Bai tip 14: Giéi han lim bang:
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a.0 b. 1 c. 2 d. 4
Pap an: B
Thyc hién tuong ty cau trén

Qn\n + D +3) bing:

Bai tip 15: Gidi han lim
(n+1)(n+2)

a. +oo d.2

b.E c.g
2 3

Pap an: D

Ta c6 bién @di:
CCadn+DWn+3) . 20t +Tndn+3
lim =1lim

(n+1)(n+2) n® +3n+2
Do do: Bac cao nhat cua tir la bac hai hé s6 bang 2. Bac cao nhat cua mau la
bac hai hé s6 bang 1. Nén giéi han nay bang 2.

\/n2—4n +\/4n2+1 =

Bai tip 16: Giéi han lim bang
V3n® +1+n
1 1 4
a. 3 b. —— c. — d. —

J3+1 IEVEES! NE) NE)

Pap an: A

Thyc hién tuong tu nhu nhiing bai trén.

.. . N +2
Bai tip 17: Gioi han hmﬁ bang:
4n” -2

a. l

b. c

1
)

N

Pap an: C

Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai trén.

303

5 . . A8n” +1

Bai tip 18: Gi¢i han llm2—5 bang:
n p—
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a. 4 b. 4+ 1 d.1

Pap an: D

That vay, bac cao nhat cua tt la bac nhat hé so bélng 38 =2 va bac cao
nhat cua mau la bac nhat hé sé bang 2. Do do, giéi han nay co giéi han
bang 1.

4 2
Bai tap 19: Gioi hanlim " " 3 1ine.
3n+2
. .4
a. i b. l ¢ e d
3 3
Pap an: C

Bac 16n nhat cua tir la 2 hé sé bélng J4=2 , bac 16n nhat cua mau la bac
nhat nén giéi han nay co giéi han bang +owo

—3n* +2n* —3n+1

Bai tip 20: Giéi han lim bang:
n*+n’+1
a. -3 b. —0 c.2 d.1
Pap an: B

Bac 16n nhat cua tu la bac 4 hé s6 bélng -3, bac cua mau la bac 2 nén
giéi han nay bang —o

Bai tip 21: Gisi han lim——or =l bang:
\3nt+2n-2
a3 b. 1 c.3 d.0
Pap an: A

Thyc hién tuong tu nhu nhiing bai trén

3n’ +2n—1

Van* +n—2

Bai tip 22: Gidéi han lim bang:
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3 3 1 d. +wo
a. — b. — c. —
2 4 2
Pap an: D
Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai trén
Bai tip 23: Gidi han lim dntl bang:
J&f—2n+l+2n
4 4 c.0 d. 2
a. — b.
3 J3+2
Pap an: B
Thuc hién tuong tu nhu nhitng bai trén
[2,,4 3 2 .
Bai tip 24: Gidéi han lim 3n 3n2+;n " bang:
n _
.+ .+
o ) 3 o o !
3 3
Pap an: B
Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai trén
Bai tip 25: Gidoi han lim ML bang:
n—n
a. l b. +o0 c. -1 1
d. —
2
Pap an: A

Thuyc hién tuong ty nhu nhitng bai trén

3.3 _ .
Bai tip 26: Gidi han limM bang:

Sn—1
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a. § C. z d. i
5 5 5
Pap an: C

Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai trén

Bai tap 27: Giéi han lim Y V=N Mbéng:

n+l

a.2 b. 4 c. +o© d.o
Pap an: D

Thuyc hién tuong ty nhu nhitng bai trén

1+243+...+n, o

Bai tap 28: Gidi han lim : bang:
2n" +n-1

.0 d.

& b. 1 c. 1 e
4 2
Pap an: B
St dung phuong phap quy nap toan hoc ta co:
n(n+1)

. 1+243+..4n . 2 . n(n+1) : n’+n

lim > =lim—; =lim 5 =lim—;
2n" +n—1 2n" +n—1 2(2n +n—1) 4n"+2n-2

1
Ap dung cac nhan xet ¢ giéi han day hiru ti ta co giéi han nay bang 4
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Loai 2: Giéi han cua day co cin thic.

Phuong phéap : Néu day so6 co chita can thirc ma khéng co dang hiru ti dé
xet bac, thi ta tién hanh nhan thém luong li€én hi€p dé tinh giéi han.
Nhung dong thoi cac em cung st dung nhan xet ¢ tinh giéi han hiru ti.

Luuy :
+ Biéu thirc nhan luong lién hiép bac hai : (A+B)(A-B)=A*-B’
+ Biéu thirc nhan lugng lién hiép bac ba :
(A+B)(4 -~ A4B+B’)=A4"+B’
(A-B)(4’ +A4B+B*)=A4*-B’

Sau khi nhan thém luong lién hiép ta cung co thé st dung nhan xet vé
gioi han cua day so6 hiru ti dé co thé tinh giéi han nhanh hon.

Bai tip miu 1: Tinh cac giéi han sau:

a. lim(\/n2 +2n —n) b. lim(\/n2 +2n+3— n)
. lim(n+2—3n) il T !

V3n+2-V2n+1

€. lim(n+1— n2+2n+5) f. lim(%/n3+3n2+l—\/n2+4n)

Huéng dan giai
a. Ta c6 bién ddi:
(\/n2 +2n —n)(\/n2 +2n -I—n)

\/n2+2n +n

2n 2 1
Vn? +2n+n /1+g+1
n

lim(\/n2 +2n —n) =lim

n* +2n—n’

\/n2+2n +n

=1lim

=1lim =1lim

b. Ta c6 bién dbi:
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(\/n2+2n+3—n)(\/n2+2n+3 +n)
Nt +2n+3+n

lim(\/n2 +2n+3 —n) =lim

o ont+2n+3-n’ ) 2n+3
=lim =lim
\/n2+2n+3+n \/n2+2n+3+n
3
2+—
= lim 2n+3 = lim n 2

= :1
| 2 3 1+1
n[ 1+2+32+1j I+—+— +1
n n n n

Nn* +2n+3 +n la biéu thire lien hop cia Nn> +2n+3 —n

c. Ta c6 bién doi:
(m—%)(,s/(my J—szj
Yn+2) +n+23n+3n*

(%/nj)3 _(%/;)3 —lim n+2—-n
\3/(7l+2)2 +3n+23n+3n? %/(n+2)2 3423 +n?

lim (/n+2 =) = lim

=lim

=lim

2
=0
Y(n+2) + 3+ 23 +3n?

d. Ta c6 bién doi:

. 1 . Bn+2+2n+1
lim =lim
V3n+2-2n+1 (\/3n+2—\/2n+1)(\/3n+2+\/2n+1)
:lim\/?)n+2+\/2n+1 :lim(\/3n+2+x/2n+1):+oo
3n+2-2n—1

e. Ta c6 bién doi:
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(n+l—\/n2+2n+5)(n+l+\/n2+2n+5)

n+l+\n? +2n+5

lim(n+l— n2+2n+5):1im

: (”+1)2_(”2+2”+5) . nt-n"-2n-5
=lim =lim
n+l+\n*+2n+5 n+l+vn*+2n+5
-2n-5
=lim =-1

n+l+\/m
f. Ta c6 bién dbi:
lim(i/n3 +3n° -1-1—\/112 +4n):1im(3/m-n+n—\/M)
:lim((M—n)—i-(n—\/m))
=tim (3’ + 30" +1=n) +lim(n —/n* +4n

L= lim(i/n3 +3n” +1 —n)

L, =1im(n—\/n2 +4n)
Véi L ta st dung nhan luong lién hiép bac ba.

L= lim(\3/n3 F3n% 41 —n)

2
(\3/113 +3n° +1 —n)((%/;f +3n° +1) —i—n%/n3 +3n° +1 +n2j
2
(\3/113 +3n° +1) +niln’ +3n° +1+n°

n+3nt+1-n’

2
(3/113 +3n2+1) +n3/n3+3n2 +1+n?

=lim

=lim

3n +1

2
(3/113 +3n2+1) +n3/n3+3n2 +1+n?

=1lim

Véi L, ta stt dung nhan lugng lién hiép bac hai.
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

(1o (v 3]

n+~n’ +4n

L, =lim(n—\/n2+4n)=lim

2 2
n-—n"—4n

—4n
=lim =-2
n+n®+4n n+n’+4n

Vay: lim(i/n3 +3nz+1—\/n2 Jr4n)=L1 +L, =1+(—2)=—1

=lim

Bai tap mau 2: Tinh cac gi¢i han sau:

a) lim(vn*+3n+2—n+1) b) lim

1
ANn+1—+n+3
¢) lim(n +3n—1—/n+1) d) lim Jan’ +n+4—n

O2n+1

Huéng dan giai

a) Ta c6 bién dbi:

(Vn2+3”+2_ n—1 )( n+3n+2+ n—l)
lim(y” +3n+2 —n-+1) = lim (- (n—1)
Jn® +3n+2+n—1

2
[ 2
( n2+3n+2) —(n-1) i n”+3n+2—n"+2n—1
=lim

\/n2+3n+2+n—l n+3n+2+n—1

. Sn+1
= lim
P +3n4+2+n—1

b)Ta cé bién doi:

=lim

>
2

- 1 _ Jnt1+n+3
Jn+1—n+3 \/n+1—\/n+3>(\/n+l+\/n+3)

:hm\/n+1+\/n+3 :hm\/n+1+\/n+3 _
-2

n+l—n-3

lim
(

c) Ta c6 bién doi:
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11
(\/n2 +3n— —\/n+l)(\/n2 +3n—1 +\/n—|—1)
lim(\/nz 3n— —\/n+1) — lim

Jn® +3n—1++n+1

n+3n—1-n—1 ) n+3n—2

=lim =Ilim
\/n2+3n—1—|—\/n—|—1 \/n2+3n—1+\/n+1

d) Ta c6 bién ddi:

M—JZJZI, (N + 4= )(Van? +n -4+

:+OO

lim

2n+1 (2n+1)(\/4n2+n+4+\/;)
. 4n’ +n+4—n . 4n’ +4
=lim = lim =1

(2n+1)(\/m+\/;) (2n+1)(\/m+\/2)

Bai tap trac nghiém ty luyén

2
‘ N 3ntl—n
Bai tap 1: Gi6i han limX— ::L " bing
n
a. -1 1 C. 4o d.o
b, —
2
Pap an: D

Ta c6 bién doi:

/n2+3n+1—n (\/n2+3n+l—n)( n2+3n+l+n)
lim i

=lim
n+l1 (n—H)( n2+3n+1+n)
2 2
_ lim n+3n+l—n _ lim 3n+1 0
(n—{—l)( n2+3n+1+n) (n—{—l)( n2+3n+1+n)

Vi bac cua tir la bac nhat va bac 16n nhat cua mau la bac hai. Nén gisi
han nay bang 0.

A 2 PR—
Bai tap 2: Giéi han lim% bang
n_
2 2 NE) 1
a. ——— b. — N2 d. —
3(V3+2) 3(V3+1) “ 7 2
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11
Pap an: B

Ta c6 bién doi:

/3n2+2n—n (\/3n2+2n—n)( 3n’ +2n +n)
lim—————— =1lim
3n-2 (3n—2)( 3n2+2n+n)

2n* +2n _ 2
(n-2)(V3n" +2n+n) 3(V3+1)

= lim

Bai tap 3: Gidi han lim(\/2n2 +1 —\/2n2 —1) bang:
a. -1 b. 4 C. 4o d.o

Pap an: D

Ta co bién doi:

(\/2;12 120 —1)(\/2742 1420 —1)
V202 144207 —1
2n* +1-2n" +1 . 2
=lim —
\/2112 +1+\/2n2 —1

lim(\/an 1202 —1) — lim

=1

im 0
\/Zn2 +1+\/2n2 —1

Bac 16n nhat cua tt la bac 0 va bac 16n nhat cua mau la bac nhat. Do do,

gi¢i han nay bang 0.

Bai tap 4: Gi6i han lim(\/3n +2—3n —2)bang:
a. 9 b. —o0 c.0 d. 6
Pap an: C

Ta c6 bién doi:

(\/3n+2—\/3n—2>(\/3n+2+x/3n—2)

J3n+2++3n-2

_ lim 3n+2—-3n+2 T 4 -
J3n+2++3n-2 J3n+2++3n-2

lim(\/3n+2—\/3n—2)zlim
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

Bai tap 5: Gi6i han limn(yn+3 —+/n+2)bang:
a. +o© b.5 3
c. —
2
Pap an: A

Ta c6 bién doi:

n(\/n+3—\/n+2)<\/n+3+\/n+2)

Nn+34+n+2
n(n+3—n-2) i n B
\/n+ +n+2 Nn+3+n+2

limn(\/m—\/n+2):lim

nN2n+1—+n’ +n* +1
\an® +3n

a. +oo b. 0 1 1
c.—

2 ¢ 2(\/§+1)

Bai tip 6: Gidi han lim bang:

Pap an: D
Ta c6 bién déi:

n2n+1-~n’ +n’ +1 \/Zn +n —\/n +n” +1

\/4n +3n \/4n +3n
(\/Zn +n —\/n +n2+1)(\/2n3+n2+\/n3+n2+1)

\/4n3 +3n (\/2113 +n’ +\/n3 +n2+1)

lim

=lim

. 2w’ +n*—n’—n* -1 ) n -1
=lim =lim

\/4n3 +3n (\/2113 +n’ +\/I’l3 +n? +1) \/4n3 +3n (\/2113 +n’ +\/n3 +n’ +1)

Bac cao nhat cua tir la bac ba co hé s6 bang 1 va bac cao nhat cua mau sau khi nhan
phan phéi ta dugc bac ba hé sé bang 2(\/5 + 1) . Nén giéi han nay co giéi han bang
1
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

An’ =2n+4-n

Bai tap 7: Gioi han lim bang:
n+1
a.0 b. 1 c. 2 d. 400
Pap an: A

Ta co6 bién doi:

2
N \ R B (CReTen B ey
n —zn —n

lim =lim
2
n+l (n+l)((\3/n3—2n+4) +n\3/n3—2n+4+n2j
) n-2n+4-n’
=lim 5
(n+l)((\3/n3 —2n+4) +nin’ —2n+4+n2j
lim 2n+4 _0

(71+1)((3/M)2 +nm+n2j
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

Dang 3: Day s6 chira luy thira - Mu

Phuong phap: Tuong tu nhu day hitu ti, ta tién hanh chia tir va mau cho mu vdi co s6

lon nh’é't ’
Mot s6 cong thuc luu y:
n n 1
7 =(£j * : =a" + a=a" +1"=1
b" b a"

Gi6i han cua Iy thira: lima” =0 véi 0<a<1.

Bai tip miu 1: Tinh cac gisi han sau:

n n n+l n+l
a. lim— "> b. lim3—271
2.3"+3.5" 5.3"-42"
n+l n+l n n
c. limotE * d. lim2*!
55"+3.2"-3" 2" +5"
. N9 +1
e. lim
3" —1

Huéng dan giai

a. Ta c6 bién dbi: Chia tir va mau cho 5" ta dugc

2.5 @ o
lim%zlim—nzg
3
2.—+3.— >
5 5 2.(5j +3
0<2<1 lim(zj =0
5 5

Vi 0<%<1 nén ta co hm(3j":0

b. Ta co6 bién doi:

po 3o L 313-202 L 337220
n_ n-1 no n_ n
53"~ 4.2 sy 4 22 53"-2.2

Ta c6 bién ddi: Chia tar va mau cho 3" ta dugc
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

3_£_227n 3—2.(2j

tim—— = lim 3/ zg
S5.—=-2.— 5-2. 2
3" 3" 3

Vi 0<2<1 nén lim(gj =0
3 3

c. Ta c6 bién doi:
3y 5 . 3'3+42"2+5" . 33"+22"+5"
1m n n n+l =im n n n m n n n
5.5"+3.2"-3 5.5"+3.2"-3"3 5.5"+3.2"-33

Chia tar va mau cho 5" ta duoc:

¥, 3@ +2(2) 4
lim 52 22 33 = lim . =3
2
5.2 +3.5 -2 3 2) 53
- 5+3(5j 3U
. (2Y
0<2<1 hm(—j =
5 5

Vi 0<%<1 nén ta co hm(3j":0

d. Ta c6 bién d6i: chia tar va mau cho 10" ta dugc

10" +1 T aaT 1+(110)
lim —imd9” 10" i N L
2’1+5’1 2” 5” 1 n 1 n
+ — | +| =
10" 10" 5 2
10 10
. 0<l<1 . <lim lj =0
Vi 5 nén ta co 5
1 "

€. Chia tr va mau cho 3" ta dugc:
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

iR e R
EmY " —m % _jim -1
3" -1 3 1 (!

3" 3" 3
(1Y
0<lc hm(—j =
9 9

Vi 1 néntaco |. (1Y
0< 5 <1 lim (_j =
3
Luu y: Khi chia cho 3" vao trong can bac hai nghia la chia cho 9"

Trich dan: Cuing tuong tu gioi han cua day s6 hitu ti. Ta cing hoan toan co thé tu
nham duoc két qua cua gioi han day s6 dang nay. Bang cach quan sat hé s6 cua
nhiing s6 mu véi co s6 16n nhat ¢ tor va mau. Tir do ta hoan toan co thé tinh nhanh dé
thuc hién nhiing bai toan giéi han duéi dang trac nghiém.

Bai tap tric nghiém tw luyén

n

. . 1+3 )
Bai tap 1: Giéi han lim bang:

4+3"

b. 4+ c. 1

N
Alw

Pap an: C

Vi hé s6 cua so s6 cao nhat cua tir la 1 va hé sé cua co s6 cao nhat ¢ mau la 1
nén gioéi han do bang 1.

. 4 31’[ +7n+1 .
Bai tap 2: Gi¢éi han lim————— bang:
25"+ 7"
a.l b. 7 3
c. — d. 7
5 5
Pap an: B

That vay trudc khi nhan xet ta co bién doi

Co43" 47 437
Iim =lim

2.5+ 7" 2.5"+7"
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

Vi hé s6 cua so s6 cao nhat cua tir la 7 va hé sé cua co s6 cao nhat ¢ mau la 1
nén giéi han do bang 7.

. n+l +6n+2 .
Bai tap 3: Giéi han lim—— bang:
5" +8"
a.0 . —©
b 2 © a2
8 5
Pap an: A

That vay trudc khi nhan xet ta co bién doi

. 46t 444667 . 447 136.64"
lim =lim =lim———
A 5" +8" ‘ S +8" o o
Nhan xet: Co so cao nhat cua tu la 6 va co so cao nhat cua mau la 8. Nén gidi
han do bang O.

n n+l
Bai tap 4: Gi¢i han lim~———— bang:
1+5"
a. 2 d.5
b. l C. g
5 5
Pap an: D
) . 2n n+l 2n _ n
Ta co6 bién doi: limi = limi
1+5" 1+5"

Vi hé s6 cua so s6 cao nhat cua tir la 5 va hé sé cua co s6 cao nhat ¢ mau la 1
nén gioéi han do bang 5.

n n
Bai tap 5: Gioi han limM bang:
5" +2.7"
.2 d.o
& b. 1 C. 1
5 2
Pap an: C
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

V1 hé s6 cua so so cao nhat cua tir la -1 va hé s6 cua co sé cao nhat § mau la 2

nén giéi han do bang —%.

1_2‘3}1_{_6” .}

Bai tap 6: Gioi han lim—1 bang:
2"(3" -5)
a. +oo .1
b L © a L
2 3
Pap an: D

Ta c6 bién d6i:
1-2.3"+6" . 1-23"+6" . 1-2.3"+6"
Mmoo im e = lim =
213" - 5) 2°(3.37 -5) 36"-52
Vi hé s6 cua so s6 cao nhat cua tir la 1 va hé s6 cua co s6 cao nhat ¢ mau la 3

li

nén giéi han do bang %

Dang 2: Tim giéi han bang chirng minh hoic theo dinh nghia

Phuong phap 1: Dung dinh li kep
Phat biéu: Cho 3 day s6 (,),(v,),(w,). Néu u, <v <w Vn va
limu, =limw, =L = limv, =L
Mot sé kién thirc cu:
+ —1<sinu<l

—1< <
" 1<cosu<l

sin(3n)
n

Bai tip miu 1: Tinh cac gi¢i han lim

Huéng dan giai

Ta co nhan xet:
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Chuyén dé: Gidi han day s6- Chuong IV: Pai so va Giai tich 11

—-1<sin(3n)<1
_1_sin@m) 1
n n n
lim(—lj:O 103
, L C mSnGn
Taco: |,. 1 _ nén n
Iim—=0
n

Bai tip mau 2: Chung minh ring: lim(—2+ cos3n):_2

2
n

Huéng dan giai

Ta co: 1im(—2+ €08 3”) = lim(—2)+lim(COS3nJ = —2+lim(cos 3”)

2 2 2
n n n

Thuc hién tuong ty bai tap mau 1 ta duoc:

—1<cos(3n)<1
1 cos(3n) <i2

= 2 =
n n n

lim(—L =0

2
n lim cos(3n) _0

Ta co: i 1 nén n
m-—

Il
e

2

1im(—2 L2 3”) -2
n

Do do:

Bai tip miu 3: Chung minh rang: lim(%HJ =1
n+

Huéng dan giai
Ta co: lim ﬂﬂ :nmﬂﬂiml:hm =D +1
n+l n+l n+1
Ta co nhan xet :
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Ma:

Bai tip tric nghiém tuong tuw

Bai tip 1: Gidi han limmbéng :
2n+1
a 1 b 3 c.0 d. +o
= .
Pap an: A
Ta c6 bién dbi:
. n+sin3n . n . sin3n
lim————=1lim +lim
2n+1 2n+1 2n+1
) n 1
lim =—
Ma khi n dan ra +« thita co: 2,”“ 2
. sin3n
lim =0
2n+1
Nén: limn+sin3n 1
' 2n+l1 2
Bai tip 2: Gidi han u, = sinny3 bang
n
a. 4o b. 1 c. \/5 d.o
Pap an: D

Thuc hién tuong ty nhu nhing bai tap trén ap dung dinh i kep
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Bai tip 3: Gioi han u, :w bang :
n+
.0 d.
a. 2 b. 1 © e
3 3
Pap an: A

Thuc hién tuong ty nhu nhing bai tap trén ap dung dinh i kep

1\t 2 .
Bai tip 4: Gidi han lim(lz—zn bang :
n° +cosn
.+
& e b. 2 C. 2 d. 1
5 5 5
Pap an: C

Thyc hién tuong tu nhu nhiing bai tap trén ap dung dinh 1i kep

2n2 + (_l)n+l

Bai tip 5: Gidi han u, = — bang
cosn+3n
2 d. 1
a. — b. E C. _E
3 3
Pap an: A

Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai tap trén ap dung dinh 1i kep

sinn+cosn ; o
— D

Bai tip 6: Gioi han u, = , ang
nsin2n
a.2 b. 2 c.0  F
4
Pap an: C

Thyc hién tuong ty nhu nhiing bai tap trén ap dung dinh 1i kep
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