Bai tap chwong 2

Dang 1 : Xac dinh giao tuyén cua hai mit phang (&) va (f)
Phwong phdp : » Tim hai diém chung phan biét caa hai mit phang () va (5)
o Duong thang di qua hai diém chung &y 1 giao tuyén can tim
Chay : Bé tim chung cua () va (f) thuong tim 2 duong thang dong phang lan
lwot nam trong hai mp giao diém néu c6 cua hai duong thang nay la
diém chung cua hai mat phang

Bai tap :

1. Trong mit phing («) cho tir gidc ABCD c6 cac cip canh dbi khong song song va diém
S¢(a). a. Xac dinh giao tuyén caa (SAC)va (SBD)

b. Xac dinh giao tuyén cuaa (SAB) va (SCD) S

¢. Xac dinh giao tuyén caa (SAD) va (SBC)

Giai
a. Xdc dinh giao tuyén cia (SAC) va (SBD)
Taco:Sla diém chung cia (SAC) va (SBD)
Trong (a), goi O =AC » BD
¢0 cAC ma AC c (SAC) =0 e (SAC)
«OecBD ma BD c (SBD) =0 e (SBD)
= O 1a diém chung cua (SAC) va (SBD) J
Vay : SO 1a giao tuyén cua (SAC) va (SBD)
b. Xac dinh giao tuyén cua (SAB) va (SCD)
Taco: Sla diém chung cua (SAC)va (SBD)
Trong (@) , AB khdng song song vai CD
Goil=AB n CD
ol cAB ma ABc (SAB) =1 e (SAB)
el eCD ma CD c (SCD) =1 «(SCD) !
=1 ladiém chung cua (SAB)va (SCD)
Vay : Sl 1a giao tuyén cia (SAB)va (SCD)
c. Twong twcau a, b
2. Cho bén diém A,B,C,D khong cung thugc mét mit phing .
Trén cac doan thang AB, AC, BD
lan lwot lay cac diém M, N, P sao cho MN khéng song
song véi BC. Tim giao tuyén cia ( BCD) va ( MNP)
Gial
eP eBD ma BD c (BCD) =P «(BCD)
oP c (MNP)
= P la diém chung cia (BCD) va ( MNP)
Trong mp (ABC), goi E=MN nBC
eEcBC ma BCc (BCD)=E e (BCD)
eEcMN ma MNc (MNP) =E e (MNP)
= E 1adiém chung cua (BCD) va ( MNP)
Vay : PE la giao tuyén cua (BCD) va ( MNP)




3. Cho tam gidc ABC va m@t diém S khong thugc mp (ABC ) , mgt diém | thude doan SA
Mot dwong thang a khong song song véi AC cit cac canh AB, BC theo thir tw tai J, K.
Tim giao tuyén ciia cac cip mp sau :

a.mp (l,a) va mp (SAC)

b. mp (1,a) va mp (SAB)

c.mp (l,a)va mp (SBC)

Gidi
a. Tim giao tuyén cza mp ( 1,a) véi mp (SAC) :
Taco: eleSA ma SA—(SAC) =1 e (SAC) s
ele(l,a)

= | 1a diém chung caa hai mp (1,a) va (SAC )
Trong (ABC ), a khéng song song véi AC

Goi O=aNAC L

O cAC ma AC c(SAC) =0 e(SAC)
e0O e(l,a)

= O la diém chung cua hai mp (1,a) va (SAC)
Vay : 10 14 giao tuyén cua hai mp ( 1,a) va (SAC) B C
b. Tim giao tuyén cia mp (1,a) véi mp (SAB) : 1a JI
c. Tim giao tuyén ciza mp ( 1,a) véi mp (SBC)
Taco: Kla diém chung cua hai mp (1,a) va mp (SBC) J
Trong mp (SAC),goi L =10 nSC

oL cSC ma SCc(SBC) =L €(SBC)

eLelO ma 10 c(l,a) =L e(la)
= L la diém chung cua hai mp (1,a) va (SBC)
Vay: KL la giao tuyén cua hai mp (1,a) va (SBC)
4. Cho bén diém A ,B ,C, D khong ciing nam trong mgt mp
a. Chirng minh AB va CD cheo nhau
b. Trén cac doan thiang AB va CD lan hrot iy cac diém M, N sao cho dwong thang MN cit dwong
thang BD tai | . Héi diém | thudc nhitng mp nao .Xd giao tuyén cia hai mp (CMN) va ( BCD)

Giai
a. Chirng minh AB va CD chéo nhau : A
Gia st AB va CD khéng chéo nhau
Do d6 co mp («) chiaa AB va CD
= A ,B,C,D nam trong mp (@) mau thuan gia thuyét
Vay : AB va CD chéo nhau N
b. Piém | thugc nhing mp :
elc MN ma MNc(ABD) =1 e (ABD) B
ele MN ma MNc(CMN) =1 &(CMN)
ele BD ma BDc(BCD) =Ie(BCD)
Xd giao tuyén cua hai mp (CMN) va ( BCD) la CI
C
5. Cho tam giac ABC nam trong mp ( P) va a la métdwong thing nam trong mp ( P) va
khéng

song song véi ABva AC .S la mot diém & ngoai mit phang (P) va 4’ 1a mét diém thudc SA .



Xd giao tuyén ciia cac cip mp sau
a. mp (4’,a) va (SAB)
b. mp (4’,a) va (SAC)
c. mp (4’,a) va (SBC)
Giai
a. Xd giao tuyén cia mp (4’,a) va (SAB)
ed’eSA ma SAc (SAB) =4’e (SAB)
4’ e (A'a)
= A’ 1a diém chung cua (4’,a) va (SAB)
Trong (P),tacdé a khdng song song vai AB
GoiE=anAB
oE cAB ma AB c(SAB) =E €(SAB)
eE c(A4’a)
= E la diém chung cia (4 ’,a) va (SAB)
Vay: A’E 1a giao tuyén cta ( 4’,a) va (SAB)
b. Xd giao tuyén cia mp (A°,a) va (SAC)
e4’eSA ma SAc (SAC) =4’ (SAC)
4’ e (Aa)
= A’ 1a diém chung cua (4 ’,a) va (SAC)
Trong ( P), ta c6 a khdng song song véi AC
GoiF=anAC
eFcAC ma ACc(SAC) =F e(SAC)
eE c(4’a)
= F 1a diém chung cua (4 ’,a) va (SAC)
Vay: A’F 1a giao tuyén cua (4’,a) va (SAC)
c. Xd giao tuyén cua (4’,a) va (SBC)
Trong (SAB ), goiM =SB NA’E
eMeSB ma SBc (SBC) =Me (SBC)
eMedAE ma AEc(A,a) =>Me(4a)
= M ladiém chung cua mp (4’a) va (SBC)
Trong (SAC),goiN=SC n4’F
eNeSC ma SCc (SBC)=Ne(SBC)
eNecdF md AFc(Aa) >Ne(A4’a)
= N 1a diém chung ciamp (4’a) va (SBC)
Vay: MN la giao tuyén cua (4’,a) va (SBC)
6. Cho tir dign ABCD , M 1a mdt diém bén trong tam giac ABD , N 1a mét diém bén trong tam
giac ACD . Tim giao tuyén ciia cac cap mp sau
a. (AMN) va (BCD)
b. (DMN) va (ABC)
Giai
a. Tim giao tuyén cia (AMN) va (BCD)
Trong (ABD ), goi E =AM nBD
eE cAM ma AM c (AMN) = Ee (AMN)
eE cBD ma BD c(BCD)=Ee(BCD)
= E 1a diém chung caa mp (AMN) va (BCD)




Trong (ACD ), goi F=AN »CD A
eFcAN ma AN c (AMN) =Fe (AMN)
eFcCD ma CDc(BCD) =Fe(BCD)

= F 14 diém chung cia mp (AMN) va (BCD)

Vay: EF la giao tuyén caa mp (AMN) va (BCD)

b. Tim giao tuyén cia (DMN) va (ABC)

Trong (ABD ), goi P =DM nAB
ePcDM ma DM c (DMN)=Pe(DMN)
ePcAB ma ABc(ABC) =Pe(ABC) B D

= P 1a diém chung caa mp (DMN) va (ABC)

Trong (ACD), goi Q =DN nAC
QDN ma DN c (DMN)=Qe (DMN)
eQ cAC ma AC c(ABC) = Qe (ABCA) F

= Q la diém chung cia mp (DMN) va (ABC)
Vay: PQ I giao tuyén ciia mp ( DMN) va (ABC) C

Dang 2 : Xac dinh giao diém cua duong thang a va mat phang (q)
Phwong phdp : » Tim duong thang b nam trong mit phang («)

e Giao diémcua a vabla giao dt a va mit phang (a)

Chuy : buong thang b thuong la giao tuyen cua mp (o) va mp B)oa

Can chon mp (B) chia duong thing a sao cho giao tuyén cua

mp (o)) va mp (B) dé xéac dinh va giao tuyén khdng song song véi duong thang a

Bai tap :
1. Trong mp () cho tam giac ABC . Mt diém S khdng thudc () . Trén canh AB lay mét diém
P
va trén cac doan thing SA, SB ta ldy lan lwot hai diém M, N sao cho MIN khong song song véi
AB .
a. Tim giao diém ciia dwong thang MN véi mit phiang (SPC)
b. Tim giao diém ciia dwdng thing MN véi mit phing (o) M
Giai
a. Tim giao diém cua dwong thang MN véi mat phang (SPC)
Céch 1: Trong (SAB), goi E=SP n MN
o E € SP ma SP c (SPC) = E &(SPC) N
eE ¢ MN
Vay :E=MN N (SPC)
Céch 2 : e Chon mp phu (SAB) > MN
e (SAB) N (SPC)=SP
e Trong (SAB), goi E=MN N SP




E e MN
E € SP ma SP c (SPC)
Vay:E=MN N (SPC)
b. Tim giao diém cia dwong thang MN véi mp («)
Céch 1: Trong (SAB) , MN khong song song véi AB
Goi D=AB n MN
eDec ABmaABc (o) =D e(a)
eD e MN
Vay: D=MN N (o)
Céach 2 : e Chon mp phu (SAB) > MN
e (SAB) N (o) =AB
e Trong (SAB) , MN khéng song song véi AB
GoiD=MN N AB
D e ABmaABc (o) = D (o)
D € MN
Vay :D=MN N (o)
2. Cho tir giac ABCD va mét diém S khong thuéc mp (ABCD ).
Trén doan SC lay mét diém M khong tring véi S va C .
Tim giao diém caa dwong thang SD véi mit phing (ABM )
Giai
e Chon mp phu (SBD) o SD
e Tim giao tuyén cua hai mp ( SBD) va (ABM )
— Ta c6 B 1a diém chung cua ( SBD) va (ABM)
— Tim diém chung tha hai cia ( SBD) va (ABM )
Trong (ABCD), goi O=AC nBD
Trong (SAC), goi K=AM N SO
Ke SO ma SO c (SBD) = K ( SBD)

Ke AM ma AM c (ABM ) = K e( ABM )
= K 1a diém chung cua ( SBD) va (ABM )

— (SBD) n (ABM ) = BK
e Trong (SBD), goi N=SD nBK

Ne BK ma BK = (AMB) = N €(ABM)

N e SD
Vvay: N=SD n (ABM)
3. Cho tir giac ABCD va mét diém S khong thuée mp (ABCD ). Trén doan AB lay mét diém M |
Trén doan SC lay mét diém N (M, N khdng tring véi cac ddu mat ) .
a. Tim giao diém ciia dwong thang AN véi mit phang (SBD)
b. Tim giao diém ciia dwong thang MN véi mit phang (SBD)

Giai

a. Tim giao diém cua dwong thang AN véi mdt phang (SBD)
e Chon mp phu (SAC) o AN
e Tim giao tuyén cua ( SAC) va (SBD)



e Trong (SAC), goi =ANNSP
| € AN
| € SPmaSP  (SBD) = | e (SBD)
Vay: 1= AN ~ (SBD)
b. Tim giao diém cua dwong thang MN véi mat phang (SBD)
e Chon mp phu (SMC) > MN A
e Tim giao tuyén caa (SMC ) va (SBD)
Trong (ABCD), goi Q = MC nBD
— (SAC) N (SBD)=SQ
e Trong (SMC), goi J=MN N SQ
Je MN
JeSQmasQc (SBD) = J e (SBD)
Vay: J=MN ~ (SBD)
4. Cho mét mit phang (o) va mét dwong thang m cat mit phang (o) tai C . Trén m ta ldy hai

diém

AB

A, B va mét diém S trong khdng gian . Biét giao diém caa dwong thing SA véi mit phang ()
1a diém A’ . Hay xac dinh giao diém ciia dwong thang SB va mit phang (o

Giai m
e Chon mp phu (SA’C) > SB A
e Tim giao tuyén caa ( SA’C ) va (a)

B
Taco (SA’C) N (a) = A’C
e Trong (SA’C), goi BP=SBNA’C LQC
B’e SB maSBc (SA’C) = B’ € (SA’C) e
o

S

B’e A’CmaA’Cc (o) = B’ € (a)
Vay : B’= SB N ()

5. Cho bon diém A, B, C, S khdng cling & trong mét mit phang . Goi I, H lan lwot 1a trung diém
cia SA, AB .Trén SC lay diém K sao cho : CK = 3KS. s
Tim giao diém caa dwong thang BC véi mit phang (1HK)
Gial
e Chon mp phu (ABC) > BC
e Tim giao tuyén caa ( ABC ) va (IHK)
Trong (SAC) ,cé IK khdng song song véi AC
GoiE’= ACNnIK

= (ABC) N (IHK) = HE’
e Trong (ABC), goi E=BC nHE’
EeBC maBCc(ABC) = E e (ABC)
E € HE’ ma HE’ < (IHK) = E e (IHK)
Vay: E = BC N (IHK)
6. Cho tir di¢gn SABC .Goi D 1a diém trén SA , E 1a diém trén SB va F 1a diém trén AC ( DE va

khong song song ) .
a. Xd giao tuyen caa hai mp (DEF) va (ABC)



b. Tim giao diém cia BC véi mit phing ( DEF)
c. Tim giao diém caa SC véi mit phang ( DEF)
Giai
a. Xd giao tuyén cua hai mp (DEF) va (ABC)
Tacé: Fla diém chung cia hai mit phang (ABC) va (DEF)
Trong (SAB) , AB khéng song song véi DE
GoiM=AB n DE
eM e ABma AB c (ABC) = M e (ABC)
e M c DE ma DE c (DEF) = M e (DEF)
= M la diém chung cta hai mit phang (ABC) va (DEF)
Vay: FM Ia giao tuyén cua hai mat phiang (ABC) va (DEF)
b. Tim giao diém cua BC véi mat phang ( DEF)
e Chon mp phu (ABC) o BC
e Tim giao tuyén cua ( ABC ) va (DEF)
Tacé (ABC) ~ (DEF) = FM
e Trong (ABC), goi N=FM nBC
Ne BC
N € FM ma FM c (DEF) = N e (DEF)
Vay: N =BC ~ (DEF)
c. Tim giao diém cua SC véi mat phang ( DEF )
e Chon mp phu (SBC) o SC
e Tim giao tuyén cua ( SBC ) va (DEF)
Tacé: Ela diém chung ciia ( SBC) va (DEF)
o N e BCma BCc (SBC) = N e (SBC)
o N e FMma FM c (DEF) = N e (DEF)
= N 14 diém chung cua ( SBC ) va (DEF)
Taco (SBC) n (DEF) =EN
e Trong (SBC), goi K=EN N SC
Ke SC
K € ENmaEN c (DEF) = K e (DEF)
Vay: K =SC ~ (DEF)
7. Cho hinh chép S.ABCD .Gei O la giao diém ciia AC va BD . M, N, P lan lwot 1a cac diém trén
SA, SB ,SD.
a. Tim giao diém | caa SO véi mit phiang (MNP )
b. Tim giao diém Q cia SC véi mit phang ( MNP)
Giai
a. Tim giao diém | ciia SO véi mat phang ( MNP )
e Chon mp phu (SBD) o SO
e Tim giao tuyén caa ( SBD ) va (MNP)
Tac6 NeMN maMNc (MNP) = N e (MNP)
N e SB ma SB < (SBD) = N e (SBD)
= N la diém chung cua ( SBD ) va (MNP)

PecMP maMNc (MNP) = P ¢ (MNP)
PeSD ma SD c (SBD) = P < (SBD)



= P 1a diém chung cua ( SBD ) va (MNP)
= (MNP) N (SBD) = NP
e Trong (SBD), goi I =SO NP
| € SO
| e NP maNPc (MNP) = | e (MNP)
Vay: 1=S0 ~ (MNP)
b. Tim giao diém Q cuia SC véi mat phang ( MNP )
e Chon mp phu (SAC) o SC
e Tim giao tuyén cua ( SAC ) va (MNP) A
Tac6 MeMN maMNc (MNP) = M e (MNP)
MeSA maSAc(SAC) = M e (SAC)
= M la diém chung cua ( SAC ) va (MNP)
| e Ml ma Ml < (MNP) = | € (MNP)
eSO  maSOc(SAC) = | e (SAC)
= 11a diém chung cua ( SAC ) va (MNP)
= (SAC) " (SBD) =Ml
e Trong (SAC), goi Q=SC Ml
Qe SC
Qe Ml ma Ml c (MNP) = Q e (MNP)
Vay: Q =SC n (MNP)
8. Cho tir dién ABCD .Goi M,N lan hrot 1a trung diém AC va BC . K 1a diém trén BD va
khéng trung véi trung diém BD .
a. Tim giao diém ciaa CD va (MNK)
b. Tim giao diém cia AD va (MNK)
Giai
a. Tim giao diém ciia CD va (MNK ) :
e Chon mp phu (BCD) > SC
e Tim giao tuyén caa ( BCD ) va (MNK)
Taco N e (MNK)
N e BC ma BC  (BCD) = N e (BCD)
= N la diém chung cia (BCD ) va (MNK)
K e (MNK)
K e BD ma BD c (BCD) = K e (BCD)
= K 14 diém chung cia (BCD ) va (MNK) B
= (BCD) N (MNK) = NK
e Trong (BCD), goi 1=CD nNK
le CD
le NK maNK c (MNK) = | € (MNK)
Vay: 1 =CD n (MNK)
b. Tim giao diém cia AD va (MNK )
e Chon mp phy (ACD) o> AD
e Tim giao tuyén caa (ACD ) va (MNK)
Taco: M e (MNK)
MeAC ma ACc (ACD) = M e (ACD)




= M la diém chung caa (ACD ) va (MNK)
le NK  maNKc (MNK) = | e (MNK)
| e CD ma CD < (ACD) = | € (ACD)
= 114 diém chung cia (ACD ) va (MNK)
— (ACD) N (MNK) = Ml
e Trong (BCD), goi J=AD n Ml
Je AD
Je Ml maMl c (MNK) = J e (MNK)
Vay: J= AD n (MNK)
9. Cho tir dién ABCD .Goi M,N la hai diém trén AC va AD . O 1a diém bén trong tamgiac BCD.
Tim giao diém caa :
a. MN va (ABO) A
b. AO va (BMN)
Giai
a. Tim giao diém ciia MN va (ABO ):
e Chon mp phu (ACD) > MN
e Tim giao tuyén cua (ACD ) va (ABO)
Taco: A ladiém chung caa (ACD ) va (ABO)
Trong (BCD), goi P=BONDC
Pe BO maBOc (ABO) = P e (ABO)
Pe CD ma CD < (ACD) = P e (ACD)
= P la diém chung caa (ACD ) va (ABO)
— (ACD) n (ABO) = AP
e Trong (ACD), goi Q = AP n MN
Qe MN
Qe AP ma AP c (ABO) = Q e (ABO)
Vay: Q = MN ~ (ABO)
b. Tim giao diém cia AO va (BMN ) :
e Chon mp (ABP) o AO
e Tim giao tuyén caa (ABP ) va (BMN)
Taco: Bladiém chung cia (ABP ) va (BMN)
Q e MN ma MN < (BMN) = Q e (BMN)
Qe AP ma AP c (ABP) = Q < (ABP)
= Q la diém chung cua (ABP ) va (BMN)
— (ABP) N (BMN) = BQ
e Trong (ABP), goi =BQ N AO
le AO
le BQ maBQc (BMN) = I € (BMN)
Vay: 1=A0 n (BMN)
10. Trong mp (c) cho hinh thang ABCD , day 16n AB . Goi | ,J, K lan lwot 1a cac diém trén SA,
AB,
BC ( K khong 1a trung diém BC) . Tim giao diém ciia :
a. IKva (SBD)
b. SDva (1JK)




c. SCva (IJK)
Giai
a. Tim giao diém cua IK va (SBD)
e Chon mp phu (SAK) o IK
e Tim giao tuyén cua (SAK ) va (SBD)
Taco: S ladiém chung cua (SAK ) va (SBD)
Trong (ABCD), goi P=AK N BD
Pe AK maAK c (SAK) = P e (SAK)
P e BD ma BD < (SBD) = P e (SBD)
= P 1a diém chung cua (SAK ) va (SBD)
= (SAK) N (SBD) = SP
e Trong (SAK), goi Q =IK n SP

QelK
Q € SP maSP c (SBD) = Q e (SBD)
Viay: Q = IK N (SBD)
b. Tim giao diemcia ~ SDva (1JK) :
e Chon mp phu (SBD) o SD
e Tim giao tuyén cua (SBD ) va (IJK)
Tacod: Q ladiém chung cua (1JK ) va (SBD) A
Trong (ABCD), goi M =JK N BD
MelJK maJKc (NK) = M e (JK)
M e BD ma BD c (SBD) = M e (SBD)
— M la diém chung cua (IJK ) va (SBD)
= (IJK) n (SBD) = QM
e Trong (SBD), goi N=QM N SD
N e SD
NeQM maQMc (UK) = N e (UK)
Vay: N =SD n (JK)
c. Tim giao diém cia SCva (1K) :
e Chon mp phu (SAC) o SC
e Tim giao tuyén cua (SAC ) va (IJK)
Taco: I 1adiém chung caa (IJK ) va (SAC)
Trong (ABCD), goi E=AC nJK
EclJK malJKc (UK) = E e (lUK)
EcAC ma ACc (SAC) = E € (SAC)
= E 1a diém chung cua (1JK ) va (SAC)
= (NK)N (SAC)=IE
e Trong (SAC), goi F=IENSC
FeSC
FelE ma IEc(NK) = Fe (lUK)
Vay:F =SC n (JK)
11.Cho tir dién ABCD . Trén AC va AD lay hai diém M,N sao cho MN khéng song song véi CD.
Goi O la diém bén trong tam giac BCD.




a. Tim giao tuyén ciaa (OMN ) va (BCD) A
b. Tim giao diém caa BC véi (OMN)
c. Tim giao diém ciaa BD véi (OMN)
Giai N
a. Tim giao tuyén cia (OMN ) va (BCD ):
Ta c6 : O 1a diém chung cua (OMN ) va (BCD) /
Trong (ACD) , MN khdng song song CD
Goi I=MNNCD

— 1 1a diém chung cua (OMN ) va (BCD )
Vay : Ol =(OMN) N (BCD)
b. Tim giao diém cua BC véi (OMN):
Trong (BCD), goi P =BC N Ol
Vay:P =BC n(OMN)
c. Tim giao diém cua BD véi (OMN):
Trong (BCD), goi Q=BD N Ol
Vay:Q =BD N (OMN)

12.Cho hinh chép S.ABCD . Trong tam giac SBC lay diém M trong tam giac SCD lay diém N
a. Tim giao diém cia dwong thang MN véi mit phang (SAC)
b. Tim giao diém cia canh SC véi mit phiang (AMN)
Giai
a. Tim giao diém ciia duwong thang MN véi mat phang (SAC) :
e Chon mp phu (SMN) > MN
e Tim giao tuyén caa (SAC ) va (SMN)
Tacéd: S la diém chung cia (SAC ) va (SMN)
Trong (SBC), goi M’=SM N BC
Trong (SCD), goi N’=SNnCD
Trong (ABCD), goi I=M’N"nAC
le N’ ma M'N’c (SMN) = | € (SMN)
le AC  ma ACc (SAC) = | e (SAC)
= I 1a diém chung caa (SMN ) va (SAC) A
= (SMN) (SAC) =Sl
e Trong (SMN), goi O=MN N Sl
O € MN
O e Sl masSl c(SAC) = O e (SAC)
Vay: 0 =MN N (SAC)
b. Tim giao diém cua cgnh SC véi mat phang (AMN)
e Chon mp phu (SAC) o SC
e Tim giao tuyén cua (SAC ) va (AMN)
Tacé: (SAC)N (AMN)=AO
e Trong (SAC), goi E=AONSC
EeSC
EecAO maAOc (AMN) = E e (AMN) Vay:E =SC n (AMN)




Dang 3 : Chirng minh ba diém thing hang
Phwong phdp : e Chimg minh ba diém d6 cing thuoc hai mp phan biét
e Khi d6 ba diém thuoc duong thing giao tuyén caa hai mp

Bai tap :

1. Cho hinh binh hanh ABCD . S 1a diém khong thugc (ABCD) ,M va N lan lwot 1 trung diém
cua S

doan AB va SC .

a. Xac dinh giao diém | = AN N (SBD)
b. Xac dinh giao diém J = MN N (SBD)
¢. Chitng minh I, J, B thang hang
Giai
a. Xdc dinh giao diém 1 = AN N (SBD )
e Chon mp phu (SAC) o AN
e Tim giao tuyén cua (SAC ) va (SBD)
= (SAC) N (SBD)=SO
e Trong (SAC), goi | =AN NSO
| € AN
| € SO ma SOc (SBD) = | € (SBD)
Vay: 1= AN N ( SBD)
b. Xac dinh giao diém J = MN » (SBD)
e Chon mp phu (SMC) > MN
e Tim giao tuyén cua (SMC ) va (SBD)
S 1a diém chung caa (SMC ) va (SBD)
Trong (ABCD) , goi E=MC n BD
= (SAC) N (SBD)=SE
e Trong (SMC), goi J=MN N SE
Je MN
Je SE ma SE < (SBD) = J e (SBD)
Vay J=MN N (SBD)
¢. Chizng minh 1, J, B thang hang
Ta c6 : B 1a diém chung cia (ANB) va ( SBD)
el eSO ma SOc(SBD) = | € (SBD)
el c AN ma AN c (ANB) = | € (ANB)
=1 1a diém chung cua (ANB) va ( SBD)
eJ e SE ma SEc (SBD) = Je (SBD)
eJe MN ma MNc (ANB) = J e (ANB)
= J 1a diém chung ciia (ANB) va ( SBD)
Vay : B, I,J thing hang
2. Cho tir giac ABCD va S ¢ (ABCD). Goi I, J 1a hai diém trén AD va SB, AD cit BC tai O va
0J cit SC tai M.
a. Tim giao diém K = 1J N (SAC)
b. Xac dinh giao diém L = DJ N (SAC)
¢. Chiwng minh A K ,L ,M thang hang




Giai
a. Tim giao diém K =1J N (SAC)
e Chon mp phu (SIB) > 1J
e Tim giao tuyén ciia (SIB ) va (SAC)
S la diém chung cua (SIB ) va (SAC)
Trong (ABCD) , goi E = AC n BI
= (SIB) n(SAC) =SE

e Trong (SIB), goi K=l nSE
Ke lJ
Ke SE ma SEc (SAC) = K e (SAC)
Vay: K=1Jn (SAC)
b. Xdc dinh giao diém L = DJ N (SAC)
e Chon mp phu (SBD) o DJ
e Tim giao tuyén cua (SBD ) va (SAC)
S 1a diém chung cua (SBD ) va (SAC)
Trong (ABCD), goi F=AC nBD
= (SBD) n (SAC) =SF
e Trong (SBD), goi L=DJ N SF
Le DJ
Le SF ma SFc (SAC) = L € (SAC)
Vay : L=DJn (SAC) 7
c. Ching minh A K ,L ,M thang hang
Taco :A la diém chung cua (SAC) va ( AJO)
eKell ma lJc (AJO) = Ke (AJO)
e K e SE ma SEc(SAC) = K e (SAC)
= K 1a diém chung cua (SAC) va ( AJO)
oL e DJ ma DJc (AJO) = L e (AJO)
eLeSF ma SFc(SAC) = L € (SAC)
= L 1a diém chung ciia (SAC) va ( AJO)
eMeJO ma JOc (AJO) = M e (AJO)
eMeSC ma SCc(SAC) = M e (SAC)
= M la diém chung cua (SAC) va ( AJO)
Viy : A ,K,L,M thiang hang
3. Cho tir dién SABC.Goi L, M, N lan lwot la cac diém trén cac canh SA, SB va AC sao cho LM
khéng song song véi AB, LN khéng song song veéi SC.
a. Tim giao tuyén ciaa mp (LMN) va (ABC) S
b. Tim giao diém 1 = BC N (LMN) va J=SC n ( LMN)
¢. Chitng minh M, 1, J thing hang
Giai
a. Tim giao tuyén ciza mp (LMN) va (ABC)
Tacé : N la diém chung ciia (LMN) va (ABC)
Trong (SAB) , LM khoéng song song vai AB
Goi K=AB N LM A




KelLM ma LMc (LMN) = K € (LMN)
K e AB ma ABc (ABC)= K e (ABC)
b. Tim giao diém | = BC » (LMN)
e Chon mp phu (ABC) o BC
e Tim giao tuyén caa (ABC ) va (LMN)
= (ABC) N (LMN) = NK
e Trong (ABC), goi =NKNBC
le BC
le NK ma NKc (LMN) = | € (LMN)
Vay : 1 =BC n (LMN)
Tim giao diém J = SC » (LMN)
e Trong (SAC), LN khong song song véi SC
goi J=LN N SC

Je SC
Je LN ma LNc (LMN) = J e (LMN)
Vay:J=SCn (LMN)
c. Chizng minh M, 1, J thang hang
Tacé : M, I,J ladiém chung cua (LMN) va ( SBC)
Vay: M, I,J thang hang
4. Cho tir giac ABCD va S ¢ (ABCD). Goi M, N la hai diém trén BC va SD.
a. Tim giao diém | =BN N (SAC) S
b. Tim giao diem J = MN N ( SAC)
¢. Chitng minh C, 1, J thing hang
Giai
a. Tim giao diém | = BN N ( SAC)
e Chon mp phu (SBD) o BN
e Tim giao tuyén caa (SBD ) va (SAC)
Trong (ABCD), goi O=AC nBD
= (SBD) n (SAC) =SO
e Trong (SBD), goi 1=BN NSO A
le BN
le SO ma SOc (SAC) = | € (SAC)
Vay : 1 =BN n (SAC)
b. Tim giao diém J = MN » ( SAC) :
e Chon mp phu (SMD) > MN
e Tim giao tuyén caa (SMD ) va (SAC)
Trong (ABCD), goi K = AC n DM
= (SMD) n (SAC) =SK
e Trong (SMD), goi J=MN n SK
Je MN
Je SK ma SKc (SAC) = J e (SAC)
Vay:J=MNnN (SAC)
c. Ching minh C , I, J thang hang :




Taco :C,1,J ladiém chung cia (BCN ) va (SAC)
Vay:C,1,J thanghang

Dang 4 : Tim thiét dién cia hinh chép va mat phang (o) :
Chuy : Mat phang (q) co thé‘chi cat mot so mat cua hinh ghép
Cach 1 : Xac dinh thiét dién bang cach kéo dai cac giao tuyen

Bai tap :
1. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh binh hanh tim O .
Goi M, N, I1a ba diém ldy trén AD , CD, SO .
Tim thiét dién caa hinh chép véi mit phang (MNI)

Giai
Trong (ABCD), goi J =BD n MN
K=MN n AB
H=MNNBC

Trong (SBD), goi Q=1JnSB
Trong (SAB), goi R =KQ n SA
Trong (SBC),goi P=QHNSC
Vay : thiét dién 1a ngii gidc MNPQR K
2. Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N, P lan lwot S
1a trung diém ldy trén AB, AD va SC.. ‘
Tim thiét dién cia hinh chép véi mit phang (MNP)
Giai
Trong (ABCD) , goi E=MNNDC

F=MN N BC F:_,,
Trong (SCD),goi Q=EP N SD

Trong (SBC), goi R =FP ~ SB ‘
N

Vay : thiét dién 1a ngii gisc MNPQR
3. Cho tirdién ABCD . Ggi H,K lan lwot 1 trung diém cac canh AB, BC . Trén dwosy thang CD
Iy diém M sao cho KM khéng song song véi BD . Tim thiét dién caa tir dién véi mp (HKM).
Xét 2 .trwong hep :
a.MégiraCva D
b. M é ngoai doan CD
Giai
a.MggiraCva D :
Ta c6 : HK , KM 1a doan giao tuyén caa (HKM) véi (ABC) va (BCD)
Trong (BCD), goi L = KM ~ BD
Trong (ABD), goi N = AD A HL
Vay : thiét dién la tir gidc HKMN




b. M ¢ ngoai doan CD:
Trong (BCD), goi L=KM nBD
Vay : thiéet dién la tam giac HKL

4. Cho hinh chép S.ABCD. Gei M, N lan lwot la trung diém lay trén
AD va DC .Tim thiét dién caa hinh chép véi mit phang (MNE)
Giai

Trong (SCD), goi Q =EN N SC
Trong (SAD), goi P=EM n SA
Trong (ABCD), goi F=MN nBC
Trong (SBC), goi R=FQ N SB
Vay : thiét dién 1a ngii giac MNQRP

Céch 2 :Xac dinh thiét dién bang céach vé giao tuyén phy :

Bai tdp :
5. Cho hinh chép S.ABCD .Gei M, N lan hrot | trung diém SB va SC . Gia sit AD va BC khong
song song .
a. Xac dinh giao tuyén ciaa (SAD) va ( SBC)

p . S
b. Xac dinh thiét dién caa mat phang (AMN) véi hinh chép S.ABCD
a. Xdc dinh giao tuyén cia (SAD) va ( SBC) : \ M
Trong (ABCD) , goi I=ADNBC
Vay : SI = (SAD) 1 ( SBC) A B

b. Xdc dinh thiét dién ciia mat phang (AMN) véi hinh chép S.ABCD
Trong (SBC), goi J=MN N SI
Trong (SAD), goi K =SD N AJ D c
Vay : thiét dién la tir giac AMNK
6. Cho hinh chép S.ABCD.Trong tam giac SBC lay mét diém M
trong tam giac SCD lay mat diém N.
a. Tim giao diém caia dwong thang MN véi mit phang(SAC)
b. Tim giao diém cia canh SC véi mit phang (AMN)
¢. Tim thiét dién cia mit phang (AMN) véi hinh chép S.ABCD
Giai
a. Tim giao diém cia dwong thang MN véi mat phang(SAC):
e Chon mp phu (SMN) > MN
e Tim giao tuyén caa (SAC ) va (SMN)
Tacéd: S la diém chung cia (SAC ) va (SMN)




Trong (SBC), goi M’ =SM n BC
Trong (SCD), goi N>’=SN N CD
Trong (ABCD), goi I=M’N’nAC
le M'N°  ma M’N’ < (SMN) = | € (SMN)
l e AC ma AC c (SAC) = | € (SAC)
= 1 1a diém chung cia (SMN ) va (SAC)
= (SMN) n (SAC) =Sl
e Trong (SMN), goi O=MN N Sl
O € MN
O €SI maSl c(SAC) = O € (SAC)
Vay: O =MN n (SAC)
b. Tim giao diém cua canh SC véi mét phang (AMN) :
e Chon mp phu (SAC) o SC
e Tim giao tuyén cua (SAC ) va (AMN)
Taco: (SAC)n(AMN)=AO0
e Trong (SAC), goi E=A0ONSC
E eSC
Ee AO maAO c (AMN) = E € (AMN)
Viy:E =SC n(AMN)
¢. Tim thiét di¢n cia mat phang (AMN) véi hinh chop S.ABCD:
Trong (SBC), goi P=EM n SB
Trong (SCD), goi Q=EN N SD
Vay : thiét dién la ta giac APEQ
7. Cho hinh chép S.ABCD. Goi A’, B’ , C’ 1a ba diém
|y trén cac canh SA, SB, SC . Tim thiét dién ciaa A
hinh chép khi cat béi mat phing (A’B’C’)
Giai
Trong (ABCD), goi O=AC nBD P
Trong (SAC), goi O’=A’C’n SO B
Trong (SBD), goi D’=B’0’ n SD
C6 hai truong hop :
e Néu D’ thugc canh SD thi thiét dién la to gidc A’B’C’D’
e Néu D’ thugc khong canh SD thi
Goi E=CDNCD’
F=ADNA’D’
= thiét dién l1a tr giac A’B’C’EF




