CHU PE 1. TQA PO TRONG KHONG GIAN

A. LY THUYET

1. H¢ truc toa do trong khéng gian
Trong khong gian, xét ba truc toa d0 Ox,Oy,0z vudng goc voi nhau tirng doi mot va chung mot
diém gbc O. Goi i, }', k 1a cac vecto don vi, tuong ung trén cac truc Ox,Oy,Oz . HE ba truc nhu vay
got1 1a hé truc toa dj vuong goc trong khong gian.
Chiiy: i =j=k=1 vi ij=ik=kj=0.

2. Toa do cua vecto

a) Dinh nghia: U= (x; 5 2) Su= xf+y}'+z/; :
b) Tinh chét: Cho a = (a;;a,;a,), B=(b1;b2;b3), keR
o G+th=(a,+h; a,*b,; a,£b,) k(001 _
o ki = (ka,; ka,; ka,) y e
_h 7T x|
B e T e :
ea=b<qa,=b, P .[//
a, =b3 . i (1;0;:0)
© 0=(0;0;0), 7 =(1;0;0), j =(0:1;0), k =(0;0:1)
°a cung phuong l;(l;if)) < a=kb (keR)
a, = kb,
ola,=k, o225 @ b b0
1 b2 b3
a, = kb,
o Gb=a.b +a,b,+a,b, calb & ab, +a,b, +ab, =0
052=a12+a22+a32 0|c7|:«/a12+a22+a§
ab ab, +ab, + ab,

e cos(d, b) =——— = (véi d,b#0)
jal.lb| Jai +a@ +a2 b + b2 +b?
3. Toa dd ciia diém
a) Dinh nghia: M (x; y; z) © OM = xi+y.j+zk (x : hoanh do, y : tung do, z : cao do)
Chiiy: e Me(Oxy)=z=0,M e(Oyz)=x=0;M e(Oxz) <= y=0
oMeOxs y=z=00MecOyx=z=00MecOzx=y=0.
b) Tinh chat: Cho A(x,; v,; z,), B(xz; vy 2,)
i @=(XB—XA;yB—yA;ZB—ZA)
e 4B = \/(xB —xA)2 +(yy —yA)2 wL(zB—zA)2

e Toa d6 trung diém M cua doan thing AB: M(x“ ;XB ;yA ;yB ;ZA ;ZBJ

e Toa do trong tam G cua tam giac ABC':
G(xA+xB+xc Y Vet e _zA+zB+zc)

b 2

3 3 3
e Toa do trong tam G cua tir dién ABCD:
G(XA TXp X Xp VitV T Ve T Vp 24 +ZB+ZC+ZCJ
4 ’ 4 ’ 4

4. Tich c6 hwéng cia hai vecto
a) Dinh nghia: Trong khong gian Oxyz cho hai vecto a =(a,;a,;a;), b= (b;b,;b,). Tich c6 hudng

cta hai vecto @ va b, ki hiéu 1a [a,b] . duoc xéc dinh boi
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a a a a
[a b] ( ’ b b3 bl ) b: bjJ=(a2b3—a3b2;a3bl—a1b3;alb2—a2b1)

Chii y: Tich c6 hudng cua hai vecto la mot vecto, tich vo hudng cua hai vecto la mot 50.
b) Tinh chat:

ela,blLa; [a,b]Lb

[0 )i

o[i.jl=k:  [jkl=i; [ki]=]

e [a, b]| =lal |3]. sin(d,b5 ) (Chwong trinh ning cao)

eab cung phuong < [a b 0 (chtrng minh 3 diém thang hang)
¢) Ung dung ciia tich c6 hwéng: (Chu’(mg trinh nang cao)
e Diéu kién dong phing ciia ba vecto: a, b va ¢ dong phang < [a, b] <=0

e Dié¢n tich hinh binh hanh ABCD : S_ipep = “:AB,AD:H
e Di¢n tich tam gidc ABC : S, e :% [ 4B, A_C]
e Thé tich khéi hgp ABCDA'B'C'D': V seosgcn = |[E, E].M|
e Thé tich tir dién ABCD : V nen =% [4B, AC].4D)
Chii y:

— Tich v6 hwéng cia hai vecto thuong str dung dé chimg minh hai duong thang vudng goc, tinh
goc giita hai dudng thang.

— Tich ¢é hwdong cua hai vecto thuong st dung dé tinh dién tich tam giac; tinh thé tich khoi tir
dién, thé tich hinh hop; chimg minh cic vecto dong phiang — khong dong phang, ching minh céac
vecto cung phuong.

5. Mgt vai thao tac sir dung may tinh bé tidi (Casio Fx570 Es Plus, Casio Fx570 Vn Plus, Vinacal
570 Es Plus )

Trong khong gian Oxyz cho bon diem A(x 5y ;2,),B(x3 042, ), C(x3ve32¢ ), D(xp3 3032, )
w 8 1 1 (nhép vecto AB)
q 5222 (nhdp vecto AC)
q5231 (nhdp vecto 4D)
C q53q54= (tinh [ 4B, AC |)
C q53q54q57q55= (tinh [4B, AC].AD)
Cqe(Abs) q53q54q57q55= (tinh |[E, E].@b
Clab6qc(Abs) q53q54q57q55=
(tinh V., = |[E, R‘]E|
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B. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul. Goi ¢ la gdc gitra hai vecto a va b,v6i a va b khac 0, khi d6 cos ¢ bang

A D g, 4 c. p. 4+,
gt al-p - it

Cau2. Goi ¢ 1a goc giira hai vecto a = (1;2;0) va b= (2;0;-1), khi do cos¢ bang

A.0. B. 2. c.—. D. -Z.

5 J5 5

Cau3. Chovecto a=(1;3;4), tim vecto b clng phuong véi vecto a

A.b=(-2-6;-8). B.bh=(-2-6;8).  C.b=(-2;68). D. b=(2;-6,-8).

Caud. Tich vo hudng cua hai vecto a = (—2;2;5),1; =(0;1;2) trong khong gian bang
A. 10. B. 13. C.12. D. 14.

Cau5. Trong khong gian cho hai diéem A(-1;2;3),B(0;1;1), d dai doan 4B bang
A. 6. B. 8. C. 1. D. J12.

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, goi i, j,k 1a cac vecto don vi, khi d6 v6i M (x;3;2) thi OM bing
A. —xi— y}' — zk. B. xi— y}' — zk. C. x}' + yf+ zk. D. xi+ y}' + zk.

Cau 7. Tich c6 hudéng cia hai vecto a= (a,;a,;a,) ,5 = (b;;b,;b,)1a mot vecto, ki hiéu [5,5 :' , duogc

xac dinh b?mg toa do

A. (a,b, —asb,;a.b, —aby;ab, —ayb). B. (a,b,+ab,;a.b +aby;ab, +a,b,).

C. (a,b,—ab,;a.b,+aby;ab, —a,b,). D. (a,b,—ab;;a,b,—ab;ab —a,b,).
Cau8. Cho cic vecto u = (u;u,5u;) va v=(v;3v,;v,), uv =0 khi va chi khi

A uy, +u,v, +u,v, =1. B. u, +v,+u, +v, +u, +v,=0.

C. uy, +uy, +u,v, =0. D.uyv, +u,v, +u,y, =-1.

Cau9. Cho vecto a=(1;~1;2), d¢ dai vecto a la

A. 6. B.2. C. 6. D. 4.
Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho diém M nam trén truc Ox sao cho M khong tring véi gdc toa
do, khi d6 toa do diém M c6 dang
A. M(a;O;O),a #0. B. M(O;b;O),b;ﬁ 0. C. M(O;O;c),c;éO. D. M(a;l;l),a #0 .
Céu 11. Trong khong gian Oxyz, cho diém M nam trén mat phang (Oxy) sao cho M khong trung véi
géc toa do va khong nam trén hai truc Ox, Oy, khi d6 toa do diém M 1a (a,b,c#0)

A. (0:b:a). B. (a:h:0). C. (0;0:c). D. (a;1;1)
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho a = (0;3;4) va |Z;| = 2|;z , khi d6 toa do vecto b c6 thé 1a
A. (0:3:4). B. (4:0:3). C. (2:0:1). D. (-8;0;-6).
Cau 13. Trong khong gian Oxyz cho hai vecto # va v, khi do ‘[&,3] bing
A Flsin(d) B Fleos(@d).  Coaveos(ws). . avsin(as)

Cau 14. Trong khong gian Oxyz cho ba vecto a = (1;—1;2),15 = (3;0;—1),2‘ =(-2;5;1), vecto

m=a+b-c co toa do la
A. (6;0;—6). B. (—6;6;0). C. (6;—6;0). D. (0;6;—6).
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Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0;-3), B(2;4;-1),C(2;-2;0). Do dai céc canh
AB,AC,BC cuatam giac ABC lan luot la

A 2113437, B VILVI4437. €. \21414,437.  D.\21.413.435.
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0;-3),B(2;4;-1),C(2;-2;0). Toa do trong tam G

cua tam gidc ABC la

A. é;2;—i . B. é;%;i . C. (5;2;4). D. é;1;—2 .
33 3 333 2

Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;2;0),B(—1;1;3),C(0; —2;5). Dé 4 diém A4,B,C,D
ddng phang thi toa do diém D 1a

A. D(-2;5;0). B. D(1;2;3). C. D(1;-16). D. D(0;0;2).

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto ;l = (1;2;3),5 =(-2; O;l),g =(-1;0;1). Tim toa do cua
vecto n=a+b+2c-3i

A. n=(6,2;6). B. n=(6;2;-6). C. n=(0;2;6). D. n=(~6;2;6).
Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(1;0;2), B(—2;1;3),C(3;2;4). Tim toa do

trong tam G cua tam giac ABC
1

A. G(%;lﬁj. B. G(2:3;9). C. G(-6;0;24). D. G(Z;E;SJ.
Cho 3 diém M (2;0;0),N (0;-3;0),P(0;0;4). Néu MNPQ la hinh binh hanh thi toa d¢ cia
diém O la

A. Q(—2;—3;4) B. Q(2;3;4) C. Q(3;4;2) D. Q(—2;—3;—4)
Trong khong gian toa dd Oxyz cho ba diém M (LL1),N(2;3;4),P(7:7;5). Dé tir giac MNPQ
13 hinh binh hanh thi toa d6 diém O 1a

A. Q(—6;5;2). B. Q(6;5;2). C. Q(6;—5;2). D. Q(—6;—5;—2).
Cho 3 diém A(1;2;0),B(1;0;—1),C(0;—1;2). Tam giac ABC la

A. tam giac c6 ba gdoc nhon. B. tam gidc can dinh 4.

C. tam giac vuong dinh 4. D. tam gidc déu.

Trong khong gian toa o Oxyz cho ba diém A(-1;2;2),B(0;1;3),C(-3;4;0). Dé tir giac
ABCD 1a hinh binh hanh thi toa o diém D 1a
A. D(—4;5;-1). B. D(4;5-1). C. D(—4;-5;-1). D. D(4;-51).

bl=4 .Khido |Zz+13| bing

Cho hai vecto a va b tao véi nhau goc 60° va |Zz| =2;

A. 83 +20. B. 24/7. C. 24/5. D. 2.

Cho diém M (1;2;-3), khodng cach tir diém M dén mat phang (Oxy) bing

A.2. B. 3. C.1. D. 3.

Cho diém M (—2;5;0), hinh chiéu vudng goc cua diém M trén truc Oy la diém

A. M'(2;50). B. M'(0;-5;0). C. M'(0;5;0). D. M'(-2;0;0).
Cho diém M (1;2;-3), hinh chiéu vudng goc ciia diém M trén mat phang (Oxy)la diem
A. M'(1;2;0). B. M'(1,0;-3). C. M'(0;2;-3). D. M'(1;2;3).
Cho diém M (—2;5;1) , khoang cach tir diém M dén truc Ox bang

A.29. B. V5. C.2. D. /26 .

Cho hinh chép tam gidc S.ABC véi I 1a trong tm cua ddy ABC . Dang thirc nao sau déy 1a
dang thic dung
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Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

A. IA=IB+IC. B. IA+IB+CI =0. C.IA+BI+IC=0. D.IA+IB+IC=0.

Trong khong gian Oxyz , cho 3 vecto a= (-L10); b= (LL0); = (L;1;1). Trong cac ménh
dé sau, ménh dé nao sai:

A.ble B. [d|=+2. C. [c] =+3. D.alb.

Cho diém M (3;2;-1), diém ddi xtmg clia M qua mat phang (Oxy)la diém

A M'(3;-2;1). B. M'(3;-2;-1). C. M'(3;2;1). D. M'(3;2;0).

Cho diém M (3;2;-1), diém M'(a;b;c) d6i xtmg cia M qua truc Oy, khi 46 a+b+c bang
A. 6. B. 4. C. 0. D. 2.

Cho u = (L1;1) va V= (0;1;m). Dé goc giita hai vecto u,v ¢6 sd do bang 45° thi m bang

A. 3. B. 2+4/3. C.1+43. D. 3.

Cho A4(1;-2;0),B(3;3;2),C(-12;2),D(3;3;1). Thé tich cua tir dién ABCD biang

A.5. B. 4. C.3. D.6.

Trong khong gian Oxyz cho tor dién ABCD . B§ dai duong cao v€ tir D cuia tir dién ABCD
cho boi cong thirc nao sau day:

] [4B.ac].ap

3 [l

. ‘[AB,AC].AD‘.

1
3 |ﬁ.ﬁ

(4B, ac 4D [4B.ac).ap|

— . D. h= —

[4B.4C ‘[AB.AC]‘
Trong khong gian toa d§ Oxyz, cho bon diém A(l;—2;0),B(3;3;2),C(—1;2;2),D(3;3;1) . Do
dai duong cao cua tr dién ABCD ha tir dinh D xuéng mit phang (ABC) 1a
A= B.2. c. . D. 2.

2 7 2 14
Trong khong gian Oxyz, cho tir dign ABCDc6d A(1;0;2), B(—2;1;3),C(3;2;4), D(6;9;-5) . Tim
toa do trong tam G cua ta dién 4ABCD

A. G(—9;%;—30j. B. G(812;4). C. G(3;3;%). D. G(2;3;1).

¢ il

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1), B(2;—1;2). Piém M trén truc Ox va cach déu
hai diém 4, B c6 toa do la

M l;l;i . B. M l;0;0 . C. M i;0;0 . D. M O;l;i .
222 2 2 22

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;2;1), B(3;—1;2) . Piém M trén truc Oz va cach déu
hai diém 4, B co toa d¢ 1a

A. M (0;0;4). B. M (0;0;,—4). C. M 0;0;i . D. M é;l;3 .
2 222
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(-1;-2;3),B(0;3;1),C(4;2;2). Cosin ctia goc BAC la
9 9 9 9

A ——. B. —. C. ——. D. ——.

235 35 235 35
Toa d0 cua vecto n vuong goc voi hai vecto a= (2;—1;2),13 =(3;-2;1) la
A n=(341). B. n=(3;4-1). C.n=(-3;4-1).  D.n=(3-4-1).
Cho |Zl| =2; I;|:5, goc gitra hai vecto avab bang 2%, u=ka-b;v=a+2b. Dé u vuong

gb6c voi v thi k bang

Trang 5/22



Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

6 45 6 45

A ——. B. —. C. — D. ——
45 6 45 6
Cho u = (2;-1;1), v= (m;3;— 1),@ =(1;2;1). Vi gia tri ndo cua m thi ba vecto trén dong phang
NS B2, et . L.
8 8 3 3
Cho hai vecto a = (1;log, 5,m), b= (3;log, 3;4). Vi gia tri nao cta m thi alb
A.m=1lm=-1. B. m=1. C. m=-1. D.m=2,m=-2.
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(2;5;3), B(3;7;4),C(x; y;6). Gia tri ctia x,y dé ba diém
A,B,C thang hang la
A. x=5y=11. B. x=-5;y=11. C.x=-1y=-5. D. x=11;y=5.
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0;0), B(0;0;1),C(2;1;1). Tam giac ABC 1a
A. tam giac vudng tai 4 . B. tam gidc can tai 4.
C. tam gidc vuong can tai 4. D. Tam giac deu.
Trong khong gian Oxyz cho tam gidc ABC cd A(1;0;0), B(0;0;1),C(2;1;1). Tam giac ABC c6
dién tich bang
A 6. B. 5. c. 5. D. L.
3 2 2
Ba dinh cta mét hinh binh hanh c6 toa d6 1a(1;1;1),(2;3;4),(7;7;5). Dién tich cta hinh binh
hanh d6 bang
A. 24/83. B. \/83. C. 83. D.@.
Cho 3 vecto a = (L,2;1); b= (-L1;2) va c= (x;3x;x+2) . Tim x dé 3 vecto a,b,c dong
phang
A.2. B.—1. C. -2. D. 1.
Trong khong gian Oxyz cho ba vecto a = (3;-2;4), b= (5:1;6), = (-3;0;2). Tim vecto x
sao cho vecto x dong thoi vudng goc véi a,b,c
A. (1,00). B. (0;0;1). C. (0;1,0). D. (0;0;0).
Trong khong gian Oxyz , cho 2 diém B(1;2;-3),C(7;4;,-2). Néu E 1a diém thoa man dfmg

thirc CE = 2EB thi toa d6 diém E la

A. (3;§;—§) B. (3 § §] C. (3;3;—§j. D. (1;2;1).
3 3 33 3 3

Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1), B(2;-1;3),C(-2;3;3).
Diém M (a;b;c) la dinh thu tu cua hinh binh hanh ABCM , khi d6 P=a’ +b> —¢* c6 gid tri
béng

A.43.. B. 44.. C. 42.. D. 45.
Trong khong gian v6i hé truc toa o Oxyz cho ba diém A(1;2;-1), B(2;-1;3),C(-2;3;3). Tim
toa do diém D la chan duwong phan giac trong goc 4 cua tam giac ABC

A. D(0;1;3). B. D(0;3;1). C. D(0;-3;1). D. D(0;3;-1).
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho céc diém A(-1;3;5), B(—4;3;2), C(0;2;1). Tim toa
d6 diém / tam duong tron ngoai tiép tam gidc 4ABC

A G2, B. ;55 SYE LN it
3°3°3 333 333 333
Trong khong gian Oxyz, cho 3 vecto a = ( I; 1,0), = (1,1,0) c= (1 I; 1) Cho hinh hop

OABC.O'A'B'C' thdéa min diéu kién OA = d, OB =
bang:
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

A.l B. 4 C.z D.2
3 3

Trong khong gian v6i hé truc Oxyz cho toa d6 4 diém A(2;—1;1),B(1;0;0),
C(3;1;0),D(0;2;1) . Cho cac ménh d¢é sau:

1) Do dai AB=+2.
2) Tam gidc BCD vuodng tai B.
3) Theé tich cua tit dién ABCD bang 6.
Cac ménh dé dung la:
A.2). B. 3). C.1);3). D.2),1)
Trong khong gian Oxyz , cho ba vecto a= (—1,1, 0);5 =(11, 0);2 = (l, l,l) . Trong cac m¢nh dé
sau, ménh dé nao dang:

A cos(5.8) =30 B.a+hei=0

3

A. a,b,c ddng phang. D. ab=1.
Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho tur dién ABCD, biét A(L;0;1), B(—-1;1;2),
C(-1;1;0), D(2;-1;-2). B¢ dai dwong cao AH cua tu dién ABCD biang:

2 1 J13 DsJE

A, —. B. —. C.—. .
J13 J13 2 13
Cho hinh chép tam gidc S.ABC véi I 1a trong tm cua ddy ABC . Dang thic nao sau déy 1a
dang thic dung

A. ST =1 (S4+5B+5C). B. ST =~ (SA+ SB + SC).
2 3
C. SI = SA+SB+SC. D. SI+SA+SB+SC =0.

Trong khong gian Oxyz, cho tit dién ABCD c6 A(1;0;0), B(0;1;0),C(0;0;1), D(—2;1;-1). Thé
tich cta tir dién ABCD bang

A.i. B. 3. C.1. D.l.

2 2

Cho hinh chép S.4BC ¢6 SA =SB =a,SC =3a, ASB = CSB = 60°,CSA =90°. Goi G la trong
tam tam giac ABC . Khi d6 khoang cach SG bang

A. B.

av'15 a5 a7
. . C. . D. a\/g.

3 3 3
Trong khong gian toa do Oxyz cho ba diem A(2;5;1), B(-2;-6;2),C(1;2;-1) va diém
M (m;m;m), dé (MB —2E| dat gi4 tri nho nhét thi m bang
A. 2. B.3. C. 1. D. 4.
Trong khong gian toa dd Oxyz cho ba diém A(2;51),B(-2;,-6;2),C(1;2;-1) va diém
M (m;m;m), dé MA® — MB* - MC” dat gia tri 16n nhét thi m bang
A. 3. B. 4. C.2. D. 1.
Cho hinh chép S.ABCDbiét A(-2;2;6),B(-3;1;8),C(-10;7),D(1;2;3). Goi H 1a trung

diém cua CD, SH L (ABCD). D¢ khdi chép S.4ABCD cé thé tich bing 2—27 (dvtt) thi c6 hai

diém S,,S, théa man yéu cau bai toan. Tim toa do trung diém I cua S.S,
A. 1(0;-1;-3). B. 7(1;0;3) C.1(0;1;3). D. I(-1;0;-3).
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;-1;7), B(4;5;-2) . Puong thang 4B cit mat phing
(Oyz) taidiéem M . Diém M chia doan thang AB theo ti s0 nao

1 1

A, —. B. 2. C. -. D.g.
2 3 3
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Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Trong khong gian Oxyz, cho tit dién ABCD c6 A(2;1;-1), B(3;0;1),C(2;-1;3) va D thudc
truc Oy . Biét V., =5 va c6 hai diém D, (0;y,;0),D, (0;y,;0) thoa man yéu ciu bai toan.
Khi d6 y, +y, bang

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(-1;2;4),B(3;0;-2),C(1;3;7). Goi D la
chan duong phan giac trong cua géc 4. Tinh do dai |@|
207 \/203 \201 205
A ——. B. —— Cc.——. D. ——.
3 3 3 ) 3
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tam giac ABC, biet A(1;1;1), B(5;1;-2),C(7;9;1).
Tinh d6 dai phan giac trong AD cua goc 4
A. @. B. @. C. 2/74. D. 3./74.
Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz , cho 4 diém A(2;4;-1),B(1;4;-1), C(2;4;3)
D(2;2;-1). Biét M (x;y;z), 4 MA®> + MB* + MC” + MD’ dat gié tri nhé nhét thi x+y+z
bang
A. 7. B. 8. C. 9. D. 6.
Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho ba diem A4(2;3;1), B(-1;2;0),C(1;1;-2). H 1a
truc tam tam giac ABC, khi do, do dai doan OH béng
\/870 /870 \/870 \/870
A ———. B. ——. C.——. D. ——.
12 14 16 15
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(3;1;0), B nam trén mat
phiang (Oxy) va c6 hoanh d6 dwong, C nam trén truc Ozva H(2;1;1) 1a tryc tim ciia tam giac
ABC . Toa d6 cac diém B, C thoa méin yéu cau bai toan 1a:
A B -3++/177 ;17—\/177 0l.c O;0;3—\/177 -
4 2 4
B. B -3-~177 ;17+\/177 0l.c O;0;3+\/177 .
4 2 4
C. B -3++/177 ;17—\/177 0l.c O;O;3+\/177 .
4 2 4
D. B -3++/177 ;17+\/177 0l.c 0;0;3—\/177 .
4 2 4
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hinh vuéng ABCD, B(3;0;8), D(-5;—4;0). Biét
dinh 4 thuoc mat phang (Oxy) va co toa d¢ la nhung s6 nguyén, khi d6 |@ + 53’| bang:
A. 54/10. B. 6+/10. C. 104/6. D. 104/5.
Trong khong gian v6i hé toa o Oxyz , cho tam giéc ABC biét A(5;3;-1),B(2;3;-4),
C(3;1;-2) . Ban kinh dwong tron ndi tiép tam giac ABC bang:
A. 9-246. B. 9-346. C. 9+346. D. 9+246.
Trong khong gian véi hé tryc toa dd Oxyz , cho ba diém M (3;0;0),N(m,n,0),P(0;0; p). Biét
MN =13, MON =60, thé tich t&r dién OMNP bing 3. Gié tri ctia biéu thire A =m+2n + p>
bang
A. 29. B. 27. C. 28. D. 30.
Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A4(2;3;1), B(—1;2;0),C(1;1;-2) . Goi

1 (a;b; c) 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC . Tinh gia tri biéu thirc
P=15a+30b+75c
A. 48. B. 50. C. 52. D. 46.
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C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI BAI TAP TRAC NGHIEM

1- DAP AN 8.1

213145671819 1011 12|13 |14 /15]16|17 1819120

B/IA|JC|]A/ID/IA|[C/]AJA|B/D/AJ[C|]C|/]A|AD|/A|B

22 123 1242526272829 3031323334 [35[36[37]38]39]40

A/AIBIDICIA|ID/ DIAJC]C|B|J]C|DJA|D|CJA A

42 143 144 45146 |47 |48 149 |50 |51 52|53 |54[55|56|57[58]|59]60

DIDICIAJA|CIA/A|/DIA|/B/A[C|/D|/A]J]A/B|B|D

61

62 63164656667 6816970717273 7475|176 |77]78]79 |80

A/ B|C/A|B|ID/AJIA|ID/A|/B|B|JA|B

81

821831848586 8788899091 [92]93]194]95]96|97 98|99 100

101

102]103{104|105]/106{107|108[109|{110|111|112]113]114|115]|116]117|118]119

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

11 -HUONG DAN GIAI
Goi ¢ 1a gbc gitra hai vecto a va b,voi a va b khac 0, khi do cos @ bing
ab a.b —ab a+b
—. . o C. —/—=. D. —=.
] B ol i

Goi ¢ la goc giira hai vecto a =(1;2;0) va b=(2;0;~1), khi d6 cos¢ bing

A.

2 2 2
A. 0. B.g. C'ﬁ. D. —g.
Cho vecto a = (1;3;4), tim vecto b cung phuong véi vecto a
A.b=(-2;-6;-8). B.b=(-2-6;8).  C.b=(-2;68). D. b=(2;-6;-8).
Tich vo huéng cua hai vecto a =(-2;2;5),b=(0;1;2) trong khong gian bing
A. 10. B. 13. C.12. D. 14.
Trong khong gian cho hai diém A(-1;2;3),B(0;1;1), do dai doan AB bang
A. V6. B. /8. C. J1o. D. V12.

Trong khong gian Oxyz, goi i, j,k 1a cac vecto don vi, khi d6 voi M (x;;z) thi OM bing
A. —xf—y}'—gk. B. x;—y}'—zk. C. x}'+y;+2k. D. xi+ y}'+2k.
Tich c6 hudng cua hai vecto a= (a,;a,5a,) ,l; = (b;;b,;b;)1a mot vecto, ki hiéu [Zi,l; ] , duoc
xéac dinh bang toa do

A. (a2b3 —asb,;a,b, —aby;a,b, —a,b, ) B. (a2b3 +a,b,;ab, + ab;;a,b, + a,b, )
C. (a2b3 —a,b,;a;b, +ab,;ab, —a,b, ) D. (a2b2 —asby;a.b, —ab;ab, —a,b, )
Cho céc vecto u = (u;;u,5u,) va v=(v;3v,;v,), uv =0 khi va chi khi

A uy, +u,v, +uyv, =1. B. u, +v,+u, +v, +u, +v; =0.

C. uy, +uy, +uv; =0. D.uyv, +u,v; +uy, =-1.

Cho vecto a = (1;-1;2), d6 dai vecto ala

A. 6. B. 2. C. 6. D. 4.
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Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho diém M nam trén truc Ox sao cho M khong tring véi gdc toa
do, khi d6 toa d6 diém M c6 dang
A. M (a;0;0),a#0. B. M(0;6;0),b#0. C.M(0;0;c),c#0. D.M(a;1;1),a#0 .
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho diém M nam trén mit phing (Oxy) sao cho M khong trung voi
géc toa do va khong nam trén hai truc Ox, Oy, khi d6 toa do diém M 1a (a,b,c#0)
A. (0;b;a). B. (a;b;0). C. (0;0;c). D. (a;1;1)
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho a =(0;3;4) va |I;| =
A. (0;3;4). B. (4;0;3). C. (2;0;1). D. (-8;0;-6).

Cau 13. Trong khong gian Oxyz cho hai vecto u va v, khi do ‘[ﬁ,;]‘ bang

A. | || |s1n " #) B. | || |cos " #) C. uvcos(u v) D. u.v.sin(u,v).

Cau 14. Trong khong gian Oxyz cho ba vecto a= (1;—1;2),5 = (3;0;—1),2’ = (—2;5;1) , vecto
m=a+b-c cbtoado la
A. (6;0;—-6). B. (-6;6;0). C. (6;-650). D. (0;6;—6).
Céu 15. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0;-3),B(2;4;-1),C(2;-2;0). Do dai cac canh
AB,AC,BC cuatam giac ABC lan luot 1a
A 2113437, BAVILVI44B37. . V21V14,437. D V21,413,435,
Céu 16. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0,-3),B(2;4;-1),C(2;-2;0). Toa do trong tam G
cua tam gidc ABC la

A. 2;2;—i . B. i;%;i . C. (5;2;4). D. 2;1;—2 .
33 3 3'3°3 2

Chu 17. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;2;0), B(~1;1;3),C(0;,-2;5). Dé 4 diém 4,B,C,D
dong phang thi toa do diem D 1a
A. D(-2;5;0). B. D(1;2;3). C. D(1;-16). D. D(0;0;2).
Huéng din giai
Cich 1:Tinh | 4B, 4C |.AD =0
Cich 2: Lap phuong trinh (ABC) va thé toa do D vao phuo’ng trinh tlm dugc.
Cau 18. Trong khong glan Oxyz cho ba vecto a =(1;2;3), b (=2;0;1),c =(-1;0;1). Tim toa d6 cua
vecto n=a+b+2c—3i
A. n=(6,2;6). B. n=(6;2;-6). C. n=(0;2;6). D. n=(~6;2;6).
Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(1;0;2), B(—2;1;3),C(3;2;4). Tim toa do
trong tdm G cua tam giac 4ABC

A. G@;m]. B. G(2:3;9). C. G(-6;0;24). D. G(z;éﬁj.
Cau 20. Cho 3 diém M (2;0;0),N(0;-3;0),P(0;0;4). Néu MNPQ 1a hinh binh hanh thi toa d0 cua

diém Q 1a

A. Q(-2;-3;4) B. 0(2;3;4) C. 0(34;2) D. Q(-2;-3;-4)

Huéng din giai

=
I
\®)

Goi O(x;y;z), MNPQ 14 hinh binh hanh thi MN =QP <{ y=3
=0

B~

z—
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Cau 21. Trong khong gian toa dd Oxyz cho ba diem M (1;1;1), N(2;3;4),P(7;7;5). Dé tir gidc MNPQ
1a hinh binh hanh thi toa d6 diém Q 1a
A. 0(-6;52). B. 0(6;5;2). C. 0(6;-5;2). D. O(-6;-5;-2).
Huwéng din giai
Diém O(x;y;z)
MN =(1;2;3), QP =(7-x,7-y;5-z)
Vi MNPQ 14 hinh binh hanh nén MN = QP = 0(6;5;2)
Cau 22. Cho 3 diém A(1;2;0),B(1;0;—1),C(0;—1;2). Tam giac ABC la
A. tam giac c6 ba goc nhon. B. tam giac can dinh 4.
C. tam giac vuong dinh 4. D. tam giac déu.
Huwéng dan giai
AB =(0;-2;—1); AC = (-1;-3;2) . Ta thly 4B.AC #0=> AABC khong vudng.
‘E‘ # ‘E‘ = AABC khong can.
Cau 23. Trong khong gian toa dd Oxyz cho ba diém 4(-1;2;2),B(0;1;3),C(-3;4;0). Dé ttr gidc
ABCD 14 hinh binh hanh thi toa d6 diém D 1a
A. D(—4;5;-1). B. D(4;5-1). C. D(—4;-5;-1). D. D(4;-51).
Huéng din giai
DPiém D(x;y;z)
AB=(;-1;1) , DC =(-3-x;4-y;~2)
Vi ABCD la hinh binh hanh nén 4B = DC = D(~4;5;-1)

bl=4 .Khido |Zz+13| bing

A. /83 +20. B. 2/7. C. 2./5. D. 2.

Huéng din giai

Cau 24. Cho hai vecto a va b tao véi nhau goc 60° va |Zz| =2;

2

2
+

a

B +2[al[B|-cos (a.5) =4 +16+8 =28 = |a+ 5| =247.
Cau 25. Cho diém M (1;2;—3) , khoang céach tir diém M dén mit phang (Oxy) bang

A.2. B. -3. C. 1. D. 3.
Huéng din giai

Ta cd |a+b

V6i M (a;b;c) = d(M,(Oxy)) =l¢|
Cau 26. Cho diém M (—2;5;0) , hinh chiéu vudng géc ctia diém M trén truc Oy la diém
A. M'(2;5;0). B. M'(0;-5;0). C. M'(0;5;0). D. M'(-2;0;0).
Huéng din giai
Véi M (a;b;c) = hinh chiéu vudng goc cia M 1én truc Oy 1a M, (0;5;0)
Cau 27. Cho diém M (1;2;—3) , hinh chiéu vudng goc cua diém M trén mat phang (Oxy) 1a diém
A. M'(1;2;0). B. M'(1;0;-3). C. M'(0;2;-3). D. M'(1;2;3).
Huéng din giai
V&i M (a;b;c)=> hinh chiéu vudng goc ctia M 1én mit phfmg(Oxy) 1a M, (a;b;0)
Cau28. Cho diém M (—2;5;1) , khoang cach tu diém M dén truc Ox béng

A. 29 B. /5. C.2. D. 26 .

Huéng din giai
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Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

V&i M (asb;c) = d(M,0x)=+b" +¢
C7h0 hinh chop tam giac S.ABC véi I 1a trong tim ciia day 4BC . Dang thirc nio sau day la
dang thic dung

A. IA=1B+IC. B. I4+IB+CI =0. C. IA+BI+IC=0. D.I4+IB+IC=0.
Trong khong gian Oxyz, cho 3 vecto a= (-L10); b= (1,1;0); = (1;1;1). Trong cac ménh
dé sau, ménh dé nao sai:

A.ble B. [d|=+2. C. [c] =+3. D.alb.

Hwéng din giai

Vi be=2#0.
Cho diém M (3;2;—1) , diém d6i xting ctia M qua mit phing (Oxy) 1a diém
A. M'(3;-2;1). B. M'(3;-2;-1). C. M'(3;2;1). D. M'(3;2;0).

Huéng din giai
Véi M (a;b;c) = diém déi ximg ctia M qua mt phang (Oxy) la M (a;b;—c)
Cho diém M (3;2;-1), diém M'(a;b;c) d6i xtng cia M qua truc Oy, khi 46 a+b+c bing
A. 6. B. 4. C. 0. D. 2.
Huéng din giai
Véi M (a;b;c) = diém dbi xtmg ciia M qua truc Oy 1a M'(-a;b;—c)
:>M'(—3;2;1) =a+b+c=0.
Cho u = (L1;1) va v= (0;1;m). Dé goc gitra hai vecto u,v ¢ sb do bang 45° thi m bang

A. +3. B. 2+4/3. C.1+4/3. D. 3.

Huéng din giai

cosgp LOFLLtLm 1 ﬁ(m+1)=ﬁm©{

m=>-1

3(m* +1)=2(m+1)’

Pp=——F——="F=<
Balm® +1 V2
om=2+3
Cho A(1;-2;0),B(3;3;2),C(-1;2;2),D(3;3;1). Thé tich cua tir dién ABCD bang
A.5. B. 4. C.3. D. 6.
Huéng din giai
Tinh AB =(2;5;2),AC =(-2;4;2), 4D =(2;5;1)
v = [B.4¢ ] 4D| =3
6
Str dung Casio
w 8 1 1 (nhap vecto AB)

q 5 2 2 2 (nhép vecto AC)

q523 1 (nhap vecto 4D)

Cla6qc(abs) q53954q57q55= (tinh V)

Trong khong gian Oxyz cho tor dién ABCD . B§ dai duong cao vé tir D cuia tir dién ABCD
cho bdi cong thirc nao sau day:

N e [
0 [aBac] S A
[48.4c].4D [B.4¢ 4D
C. h= . D. h=
e ]

Hwéng din giai
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Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

8.5

‘ 1 s 1% -=1-=
% =—h.—‘ ABAC ‘:-‘ AB, AC .AD‘ on h=t T
1 ABCD 3 2 |: :| 6 [ :| nen H:AB.ch”
Trong khong gian toa d§ Oxyz, cho bon diém A(l;—2;0),B(3;3;2),C(—1;2;2),D(3;3;1) . Do
dai duong cao cua tr dién ABCD ha tir dinh D xuéng mit phang (ABC) 1a
B.2. c. . p. 2.

A —
NP 7 2 14
Huwéng dan giai
Tinh AB(2;5;2),4C(-2;4;2),4D(2;5;1)

Ir— ——m ——
= g‘[AB, 4C).4p|=3

L e
V=3 Bh.v6i B=S,,c = 4B.AC]=7V2. h=d(D.(4BC))
W _33_ 9

B 2 2
Trong khong gian Oxyz, cho tor dién ABCDc6d A(1;0;2), B(—2;1;3),C(3;2;4), D(6;9;-5) . Tim
toa do trong tam G cua to dién 4ABCD

A. G(—9;%;—30j. B. G(812;4). C. G(3;3;%). D. G(2;31).

=h

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1), B(2;—1;2). Piém M trén truc Ox va cach déu
hai diém 4, B c6 toa do la

M(l,l,ij B. M(l;O;OJ. C. M(E;O;Oj. D. M(O;l;ij.
222 2 2 22
Huwéng din giai
Mer:>M(a;O;O)
M cach déu hai diém 4, B nén MA* = MB* & (1-a) +2°+1> =(2—a) +22 +1?
<:>2a:3<:>a:i
2

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A4(1;2;1), B(3;—1;2) . Piém M trén truc Oz va cach déu
hai diém 4, B c6 toa d¢ 1a

A. M(0;0;4). B. M (0;0;,—4). C.M 0;0;i . D. M z;l;é .
2 222
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(-1;-2;3), B(0;3;1),C(4;2;2). Cosin cta goc BAC la
9 9 9 9

A ——. B. —. C.——. D. —.

2435 J35 2435 J35
Toa dd cua vecto n vuong goc voi hai vecto a= (2;—1;2),[3 =(3;-2;1) la
A. n=(3;41). B. n=(3;4;-1). C.n=(-3%4-1).  D.n=(3-4-1).
Cho |Zz| =2; ZJ|=5, goc gifra hai vecto avab bang 2%, u=ka-byv=a+2b. Pé u vudng

gbe voi v thi k bang
N B. 2 c. 2 p. -2
45 6 45 6
Huwéng dan giai
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Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

.y (ka b)(a+2b) 4k —50+(2k — 1| ||b|cos—

— 6k —45
Cho u = (2;—1;1),\7 = (m;3;—1),§ =(1;2;1). Vi gia tri ndo cua m thi ba vecto trén dong phang
A B. -3, c. 3. p. -3.
8 8 3 3

Huwéng din giai
Taco: [uv]=(-2m+2m+6), [&,6].@=3m+8
dd

ng phang <:>[u v}w Oem=-—

Cho hai vecto a = (;log, 5;m), b= (3;log, 3;4). Vi gia tri nao cta m thi alb
A. m=1m=-1. B. m=1. C. m=-1. D.m=2m=-2.
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(2;5;3),B(3;7;4),C(x;y;6). Gia tri cua x, y dé ba diém
A,B,C thang hang la
A. x=5y=11I. B. x=-5;y=11. C.x=-1y=-5. D.x=1Ly=5.

Huéng din giai
Ez(l;Z;l),Ez(x—Zy—S;?a)

-2 y-5 3

A,B,C thang hang < AB, AC cungphuong@T:T:T(Dx:S;y:ll
Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;0;0), B(0;0;1),C(2;1;1). Tam giac ABC 1a
A. tam gidc vuong tai 4 . B. tam giac can tai 4.

C. tam giac vuong can tai 4. D. Tam giac déu.

Huéng din giai
BA=(1;0;-1),CA =(-1;-1;-1),CB =(-2;-1;0)
BA.CA=0=tam gidc vudng tai 4 , AB# AC .
Trong khong gian Oxyz cho tam gidc ABC cd A(1;0;0), B(0;0;1),C(2;1;1). Tam giac ABC c6
dién tich bang

J6 J6 1
A. 6. B. 1. c. 2, D. —.
v 3 2 2
Huéng din giai
AB =(~1;0;1), AC = (L,1;1) . S, :%‘[@.A—C] :@

Ba dinh ctia mot hinh binh hanh c6 toa d6 1a(1;1;1),(2;3;4),(7;7;5). Dién tich ciia hinh binh
hanh d6 bang

A. 2483. B. V83. C. 83. D.@.

2
Huéng din giai
Goi 3 dinh theo thr tyr 1a 4,B,C
AB =(1;2;3),AC = (6;6;4)
Shon = ‘[E, E]‘ = \/(—10)2 +14° +(—6)2 =2./83

Cho 3 vecto 21:(1;2;1); Bz(—l;l;Z) va E:(x;3x;x+2) .Tim x dé 3 vecto a,b,c ddng

phang
A2 B.-1. C. 2. D. 1.
Huéng din giai
a,b,c ddng phang thi [Zz,b}.z‘ =0=>x=2.
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Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Trong khéng gian Oxyz cho ba vecto a =(3;-2;4), b= (5:1;6), c= (-3;0;2) . Tim vecto x
sao cho vecto x dong thoi vudng goc véi a,b,c
A. (1,00). B. (0;0;1). C. (0;1,0). D. (0;0;0).
Huéng din giai
D& thdy chi co x = (0;0;0) thoa man x.a = x.b=x.c =0.
Trong khong gian Oxyz , cho 2 diém B(1;2;-3),C(7;4;-2). Néu E la diém thoa man dang
thitc CE = 2EB thi toa do diém E la

A. (3;§;—§j. [3 8, §j C. (3;3;—§]. D. (1;2;1)
33 33 3 3

Hwéng din giai

Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1), B(2;-1;3),C(-2;3;3).
Diém M (a;b;c) la dinh thu tu cua hinh binh hanh ABCM , khi d6 P=a’ +b> —¢* c6 gid tri
béng
A.43.. B. 44.. C. 42.. D. 45.
o . . Huwéng din giai
M (x;y;z), ABCM la hinh binh hanh thi
x—-1=-2-2
AM =BC = {y—-2=3+1 = M(-3;6;-1)= P =44..
z+1=3-3
Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz cho ba diém A(1;2;-1), B(2;—-1;3),C(-2:3;3). Tim
toa do diém D la chan duwong phan giac trong goc 4 cua tam giac ABC
A. D(0;1;3). B. D(0;3;1). C. D(0;-3;1). D. D(0;3;-1).
Huéng din giai
Taco AB= \/%,AC =26 = tam giac ABCcan o0 A nén D la trung diém BC
= D(0;1;3).
Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , cho céc diém A(-1;3;5), B(—4,3;2), C(0;2;1). Tim toa
d6 diém 7 tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC
858 588

(g 3 g) B. I(E;E;E). C.I(-

Hwéng din giai
Ta c6: AB=BC =CA=3v2 = AABC déu. Do d6 tim I ctia dudng tron ngoai tiép AABC

1a trong tdm cua no. Két ludn: 7 (—é 8. §j

8 8 8 85
;=) D. I(=;=;—).
33) (333)

w|m

333
Trong khéng gian Oxyz , cho 3 vecto a = (~1;1,0),b = (1;1;0),¢ = (1;1;1) . Cho hinh h¢p

OABC.O'A'B'C’ théa man diéu kién OA = Zi,@ =b,0C"'=¢ . Thé tich cta hinh hdp ndi trén

béng:
A. 1 B. 4 C. 2 D.2
3 3

Huéng din giai
OA=d,= A(-1;1;0),0B =b = B(1;1,0),0C' =¢ = C'(1;;1)
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4B =0C = C(2,0;,0)= CC' = (~LL1) = 00" =V, s o0 pren = ‘[@,O_B']W‘
Ciu 56. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz cho toa d6 4 diém A(2;-11),B(1;0;0),
C(3;1;0),D(0;2;1) . Cho cac ménh dé sau:
1) Do dai AB=+2.
2) Tam giac BCD vuong tai B.
3) Theé tich cua tor dién ABCD bang 6.
Cac m¢nh dé dang la:
A.2). B.3). C.1):3). D.2), 1)
Cau 57. Trong khong gian Oxyz , cho ba vecto a = (-1,1,0);6=(1,1,0);¢ =(1,1,1) . Trong cac ménh dé

sau, ménh dé nao dung:

A cos(,6)= L0 B.a+he=0
3
A. a,b,c ddng phang. D. ab=1.

Hwéng din giai

Cau 58. Trong khong gian vdi hé toa d6 Oxyz, cho tu dién ABCD, biét A(1;0;1), B(-1;1;2),
C(-1;1;0), D(2;-1;-2). B¢ dai dwong cao AH cua tu dién ABCD bang:

2 1 J13 313

A —. B. —. C.—. D. ——.
J13 J13 2 13
Huéng din giai
et

Su dung cong thuc /4 =

ABac] 3

Ciu 59. Cho hinh chop tam giac S.ABC véi I 14 trong tam ctia ddy ABC . Pang thiic ndo sau day 1a

dang thtrc dung

A. ST =2 (84+5B+5C) B. S =~(S4-+ 5B+ 5C).

2 3
C. SI =SA+SB+SC. D. SI+SA+SB+SC =0.
Huéng din giai

SI =SA+ Al

SI =SB+ BI :>3§=S7+§+S—B+(Z+ﬁ+ﬁ)

SI=SC+CI

Vil la trong tm tam giac ABC:E+E+F]=6:>S7=%(Q+@+R’).

Ciu 60. Trong khong gian Oxyz, cho tir dién ABCD c6 A(1;0;0), B(0;1;0), C(0;0;1), D(-2;1;—1) . Thé
tich cua ti dién ABCD bang
A.i. B. 3. C.1. D.l.
2 N 2
Hudng dan gidi
Thé tich it dién: ¥, = %‘[E, E].E‘

Cau 61. Cho hinh chép S.4BC 6 SA =SB =a,SC =3a, ASB = CSB = 60°,CSA =90". Goi G 14 trong
tam tam giac ABC . Khi d6 khoang cach SG bang

AL 315. B. ‘“3/5 i C. “37 : D. 3.
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Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

’ 7 Huwéng din giai
Ap dung cong thuc tong quat: Cho hinh chép S.ABC c6 SA=a,SB=5b,SC =c vacd
ASB = a,B/S\C = ﬂf@ =y.Goi G la trong tam tam giac ABC, khi d6

SG =§\/a2 +b*> +c* +2abcosa +2accosy +2bcf
Ching minh:
Ta co: ﬁ:%(@+@+§6)

(S71+S73+§?)2 :S72 +S~B2 +@2 +28A.SB +2SA.SC +2SB.SC

Khi d6 SG :é\/a2 +b*> +c* +2abcosa +2accosy +2bcf

a5
3

Ap dung cong thuc trén ta tinh duoc SG =
Trong khong gian toa do Oxyz cho ba diém 4(2;5;1),B(-2;-6;2),C(1;2;—1) va diém
M(m;m;m) , dé MB - 2E| dat gié tri nho nhét thi m béng

A. 2. B.3. C. 1. D. 4.
Huéng din giai
Zé(—l;—3;—2),]\7§(—2—m;—6—m;2—m)

[MB—24C| = \[m* +m* +(m~6) =\3m* ~12m+36 =3 (m~2)" +24

bé

MB ~2A4C| nh6 nhdt thi m =2
Trong khong gian toa dd Oxyz cho ba diém A(2;51),B(-2;,-6;2),C(1;2;-1) va diém
M(m;m;m) , dé MA> - MB*> - MC* dat gia tri lon nhét thi m béng
A. 3. B. 4. C.2 D. 1.

Huwéng dan giai
m=(2—m;5—m;1—m),M—B=(—2—m;—6—m;2—m),M—C=(1—m;2—m;—1—m)
MA* ~MB* - MC? = -3m* —24m 20 =283 (m—4)" <28
Dé MA> — MB? — MC* dat gia tri 16n nhat thi m =4
Cho hinh chép S.ABCDbiét A(-2;2;6),B(-3;1;8),C(-10;7),D(1;2;3). Goi H 1a trung
diém cua CD, SH L(ABCD). D¢ khdi chép S.4ABCD cé thé tich bang 2—27 (dvtt) thi c6 hai
diém S,,S, théa man yéu cau bai toan. Tim toa d9 trung diém I ctia S,S,
A. 1(0;-1;-3). B. /(1;0;3) C.1(0;1;3). D. 1(-1;0;-3).
Huwéng din giai

Taco AB=(-1;-1;2),4C =(L-21)= 5, :%\[ZE,Z@]\ :#

DC =(~2;-2;4), 4B =(~1;~1;2) = DC = 2.4B = ABCD 1a hinh thang va
93

S ipep =38 ipc :T

Vi Ve pen = %SH.SABCD = SH =33

Lai ¢6 H 1a trung diém ciia CD = H (0;1;5)
Goi S (asb;c)=> SH =(~a;1-b;5—c)=> SH = k| AB, AC | = k(3;3;3) = (3k;3k; 3k
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Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Suy ra 3v3 =k +9k> +9k* = k = 1
+) Véi k=1= SH =(3;3;3) = S(-3;-2;2)
+) V6i k=—-1= SH =(-3;-3;-3) = 5(3;48)
Suy ra 7(0;1;3)
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;-1;7), B(4;5;-2) . Puong thang 4B cat mat phiang
(Oyz) taidiéem M . Diém M chia doan thang AB theo ti sO nao
1

A, —. B. 2. C.l. D.g.
2 3 3

i ) i Huéng dan giai
Duong thang AB cat mat phang (Oyz) tai diem M = M (0; y;z)
= MA=(2;-1-y;7—2),MB=(4;5-y;-2—z)
2=kA4
Tir MA=kMB ta c6 hé —1—y=k(5—y):k:%
T—z=k(-2-2z)
Trong khong gian Oxyz, cho tit dién ABCD c6 A(2;1;-1), B(3;0;1),C(2;-1;3) va D thudc
truc Oy . Biét V., =5 va c6 hai diém D, (0;3;0),D,(0;y,;0) théa man yéu cAu bai toan.
Khi d6 y, +y, bang
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Hudng dan gidi
D e Oy = D(0;;0)
Tacod: AB=(1;-1;2),4D=(-2;y-11),4C =(0;-2;4)
=| 4B.AC | =(0;~4;-2) = | 4B.AC | .AD =4y +2
Vsco =5<:>%|—4y+2|:5 < y=-7y=8=D,(0;,-7;0),D,(0;8;,0) =y, +y, =1

Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(-1;2;4),B(3;0;-2),C(1;3;7). Goi D la
chan duong phan giac trong cua géc 4. Tinh do dai |@|

A Y27 B. 2% c. Y2 p. Y20
3 3 3 3
Huéng din giai
Goi D(x;y;z)
DB AB 214
= = =2
DC  4AC 14
=2
3—x=—2(1—x) 3
Vi D nidm giita B, C (phan gi4c trong) nén DB=-2DC <1-y=-2(3-y) < y=2
—2—z=—2(7—z) z=4

V205
3

Suy ra D(§;2;4j = |0—D| -
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho tam giéc ABC biét A L1, B(5;1;,-2),C(7;9;1).
Tinh d6 dai phan giac trong 4D cua goc 4
A. @. B. @. C. 2474 D. 3V/74.
Huéng din giai
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D(x;y;z) la chan duong phan giac trong goc 4 cua tam giac ABC .
DB _AB 1 17 11 2474

Taco—=-—=—=DC=-2DB = = D= AD==—.
DC AC 2 3 3

Cau 69. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho 4 dlem A2;4;-1),B(1;4;-1), C(2;4;3)
D(2;2;-1). Biét M (x;y;z), 4 MA®> + MB” + MC” + MD’ dat gia tri nho nhét thi x+y+z
bang

A. 7. B. 8. C. 9. D. 6.
Huwéng dan giai
7 14
Goi G latrong tdm cia ABCD taco: G E 3 ;0

Ta c6: MA® + MB* + MC* + MD* = 4MG” + GA* + GB* + GC* + GD*
> GA* + GB* + GC* + GD* . Dau bang xay ra khi M = G(% % 0j:>x+y+z—7
Ciu 70. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, cho ba diém A(2;3;1), B(-1;2;0),C(1;1;-2). H 1a
tryc tdm tam giac ABC , khi d6, do dai doan OH bang

A \/870 B. \/870 C. \/870 D. \/870
12 14 16 15

Huéng din giai
H(x;y;z) 1a tryc tdm cua AABC << BH 1 AC,CH L AB,H € (ABC)
BH.AC =0
R ﬁ‘jA_B.IO = x—2 V= gz:—le(ig_lJSOHzﬂ
R 15 15 3 1515 3
[ 4B, AC].4H =0
Céu 71. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho tam gidc ABC c¢6 A(3;1;0), B nam trén mit
phang (Oxy) va c6 hoanh d duwong, C nim trén truc Ozva H(2;1;1) 1a truc tAm cla tam gidc
ABC . Toa d6 cac diém B, C théa mén yéu ciu bai toan 1a:

A B _3“/177;17_‘/177;0 c O;0;3—\/177 _
4 2 4

B B —3—\/177;17+\/177;0 c 0;0;3+\/177 .
4 2 4

C. B _3“/177;17_‘/177;0 c 0;0;3+‘/177 |
4 2 4

. B —3+4\/177;17+2\/177;0 c 0;0;3—\4/177 |

Hwéng din giai
Giad st B(x;;0) € (Oxy),C(0;0;z) € Oz .

AH 1 BC AH.BC =0
H 1a tryc tm cia tam gidc ABC < {CH 1 AB < {CH.AB=0
AB,AC,AH déng phéng [E,E].R’:O
x+z=0
-3-~177 17+~177 3++177
& 2x+y-7=0 & x= 2 V= 5 ;Z= 2

3x-3y+yz—z=0

B(—3—4\/177 ;17+\/177 ;0),(:(0;0;3“4/177}

2
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Cau 72. Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho hinh vuong ABCD, B(3;0;8), D(-5;—-4;0). Biét
dinh A thudc mit phang (Oxy) va co toa do la nhung sé nguyén, khi d6 |@ + @| bang:
A. 5410. B. 6/10. C. 10+/6. D. 104/5.
9 Huéng dan giai 7
Ta co6 trung diém BD 1a 1(—1;-2;4), BD =12 va diém A4 thudc mat phang (Oxy) nén
A(a;b;0).
AB? = AD?

o X (a—3)° +b*+8 =(a+5) +(b+4)
ABCD 1a hinh vuéng = 1 SR
AIZZ(EBD) (a+1° +(b+2)" +4° =36

17
b=4-2q a=1_ _ |75 )
< 5 5 = hoac = A(l1; 2; 0) hoac
(a+1)"+(6—2a) =20 b=2 b:—_14
5

A(%;_TM; j(lo_ai). Véi A(1;2;0) = C(-3;-6;8).
Cau 73. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho tam giéc ABC , biét A(5;3;-1),B(2;3;-4),
C(3;1;-2) . Ban kinh dwong tron ndi tiép tam giac ABC bang:
A. 9-24/6. B. 9-346. C. 9+34/6. D. 9+24/6.
Huéng din giai

Taco AC?+BC*=9+9 = AB* = tam giac ABC vudng tai C.

1

—CA.CB

S isc 2 3.3V2 ~9-3J6

Suyra: r= = =
p ;(AB+BC+CA) N2+43+43

Céau 74. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz , cho ba diém M (3;0;0),N (m,n,0), P(0;0; p). Biét

MN =13, MON =60, thé tich t&r dién OMNP béng 3. Gié tri ctia biéu thitc A =m+2n + p
béng
A. 29. B. 27. C. 28. D. 30.
Huwéng dan giai
OM =(3;0;0),0N = (m;n;0)=> OM.ON =3m
OM .ON 1 m

1
oullo 2 e 2

OM .ON = |O—M||W| cos60° =

MN =/(m=3)" +n* =13
Suyra m=2;n= +24/3
[@“,W}aﬁ: 6x5p =V :%‘6\/519‘ =3=p =+3
Vay 4=2+2.12+3=209.
Cau 75. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho ba diem A4(2;3;1), B(—1;2;0),C(1;1;-2). Goi
I(a;b;c) 1a thm duong tron ngoai tiép tam giac ABC . Tinh gié trj biéu thirc

P=15a+30b+75c
A. 48. B. 50. C. 52. D. 4e6.
Hwéng din giai
I(x; y;z) 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC <> Al = BI = CI, I € (ABC)
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AI* = BI*
< CI* = BI?
[ 4B, AC )4l =0

=—;Zz
30 3

14 61 1 14 61 1
Six=—;y=—y; = —;
{ (15 307 3

Xx=—0; I| =;=—;—= |= P=50.
1577 j
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