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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

CHU'ONG Il. MAT NON, MAT TRU, MAT CAU
BAI 1. MAT NON, HINH NON, KHOI NON

PHAN 1. Li THUYET VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

Mt non, hinh nén, khoi non:
© Mt non — Hinh non va céc yéu té lién quan & Cé4c cong thikc lién quan
@ Sy hinh thanh mdt nén, hinh nén: Quay mit phang chta | e M#i lién hé chidu cao, ban
A SOM vuéng tai O quanh truc SO, khi dé: kinh d4y, d¢ dai duong sinh:
e Duong thang di qua hai diém S, M tao thanh mét mit nén 2 2 12
(tron xoay) voi dinh 1a S, truc 1a duong thang SO va duong :
sinh a SM. e Chu vi day: [p = 27|
* Buong gap khiic SOM tao thanh mot hinh nén (tron xoay) c6
dinh 1a S, chiéu cao la SO, d6 dai duong sinh 1a SM va duong e Dién tich day: |S, = 7r?|
tron day 1a (O; OM).

@ Dya vao hinh vé, ta c6 e Thé tich khoi non:

hinh non veéi cac dai lwong v zlh.Sd _ lh.ﬂ'l’z |

Sau: 3

Duong cao: - (SO e Dién tich xung quanh:
cling dugc goi la tryc cla S, =]

hinh non). — ‘ .

Bén kinh day: e Dién tich toan phan:
[r=OA=0B=0M] Sp =S+ S =7rl +72r?|

D¢ dai duwong sinh:

[l=SA=SB=SM|

Géc & dinh: |ASB| Thiét dién qua truc: ASAB can tai S.

Goc gitra duwong sinh va mit day: [SAO = SBO = SMO|.

~

Vidu 1. Cho hinh nén ¢6 ban kinh day r =3cm va duong sinh
| =5cm.
a) Tinh di@n tich xung guanh va dién tich toan phan cua hinh nén.
b) Tinh thé tich cta khéi non twrong urng.
xLoi gidi:
a) Dign tich xung quanh hinh nén: S, = zrl =157 (cm?);
Dién tich toan phan hinh nén: S, = zrl + zr® = 247 (cm?).

b) Chiéu cao hinh nén: h=+/I> —r? = 4cm . Thé tich khéi non: V = %nrzh =127 (cm®).
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

© Hinh nén cut va khéi nén cut & Céc cong thikc lién quan
@Hinh nén cut: Khi ta cit mot hinh nén boi mot mat phang e Dién tich xung quanh:
song song véi mét ddy cua no thi hinh non ay duoc chia ra 1am S, =l(r+1,)
hai phan, phan khong chira dinh hinh nén chinh la hinh nén “ A
cut. e Dién tich toan phan:
@ T hinh vé, ta co:

Chiéu cao: [h=0l1].
Bin kinh ddy I: [, = 1A].

v :lﬂh(r2+rr +r2)
Bin kinh ddy 2: r, =OB|. S

DPwong sinh: 1= AB|.

2 2
S, =7t’ + 7, +7rl(r1+r2) )

e Thé tich khéi chép cut:

Vidu 2. Cho hinh thang ABCD vuéng tai Ava B c6 AB=3a, AD =2a, BC =a. Quay hinh thang
nay quanh canh AB, ta thu dugc mot hinh non cut.

a) Tim dién tich xung quanh, dién tich toan phan cua hinh nén cut nay.

b) Tim thé tich cua khoi ndn cut tuong tng.

xLoi gidi:

Taco: r,=a, r,=2a h=3a, 1 =,/(3a)" +a’ =aV10.

a) Dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén cut:
S, =7 (1, +1,) = 7.aJ10.(a+2a) =37a*10 ;

Sy =S, + 7 + 721} =37a’\10 + 7a’ + 72'.(261)2 = (3\/E+5)7ra2 .

, G . 1
b) Thé tich khoi non cyt nay la: V = §7zh(r12 +0r, + rf)

= 17r.3a.(a2 +a.2a+4a2) —7ra°.
3

© Khdi ghép tao béi hai hinh nén chung diy @ Céc cong thaec lién quan
@Xeét hinh (H) 1a | @Xét hinh nén thi nhdt véi dinh 13 S:

hep caa hai hinh 1,
nondinh SVAT | Sa=7th=zryr*+hf V= 377

o chung ddy la | &gt hinh nén the hai véi dinh 1a T:
dwong tron dwong

1
kinhAB (S, T Siqz =7l =7ryr* +hl |V, :§7zr2h2.
ndm khac phia mat e _
phing day). @Xét hinh (H):

@Theo hinh vé, ta | |S. = Suq1 +Suq2 = 27 (L +1,) =S, |;
co: 1 1

o _ _ 2 2

hl=SO, h2=TO, V—V1+V2—§7zl’ h1+§7rl’ h2
A r=0A=0B;
L= Ro 19

Y IIZSA:SB, :lﬂ'rz hl+h2 hayV:lm‘zh.

|, =TA=TB. 8 = 3

~
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Vidu 3. Quay tam giac vuéng ABC quanh canh huyén BC, ta dugc hinh (H). Biét ring AC =6,
AB=8.
a) Tinh dién tich xung quanh caa hinh (H). b) Tim thé tich cua khdi (H).

B xLoi gidi:
’ a) Dua vao hinh vé, ta co: |, =8, I, =6; h = BC = /67 + 82 =10.
ABAC 68 24

r=0A= =——=_,
BC 10 5

Dién tich xung quanh cua hinh (H):

) Sy =t (I +1,) =722 (8+6)= 20
5 5
2
b) Thé tich khéi (H): V =£7Z'r2h =1ﬂ.(ﬁj .10:%.
h=hgs+ hs 3 3 5 5

© Thiét dién qua truc caa hinh nén © | M@t sb trwong hep dic biét
#Néu ta cat hinh non
bgi mgt mat phang di | ¢ Thiét dién qua truc hinh nén
qua tryc caa hinh non | 13 tam gisc déu:

thi thiét dién thu dugc 1a e X

tam giac c6 hai canh Ve e va
nam trén hai dudng sinh 2r\\3

hinh nén va canh thir ba h=(+=r\/§ hay|h=—
& mot duong kinh caa
duong tron day.
@Thiet di¢gn qua truc

e Thiét dién qua truc hinh nén

hinh nén ludn 1a mot la tam giac vudng (cén) tai S:
tam giac cAntai dinh S | Taco: [2r =12 < 1 =rv/2| va
cua hinh non do. Py

@Theo hinh vé thi thiét dién qua truc hinh nén 1a cac tam
gidc SAB, SMN cén tai S.

~

Vidu 4. Tinh dién tich toan phan S cua hinh nén (N) biét thiét dién qua truc cua n6 1a mot tam

giac vudng co canh huyén bing 2+/2a .

x=Lai gigi: Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam giac vudng can c6 canh huyén:
2r=2av2=r=aJ2; h=r=aJ2; 1=rJ2=2a.

Dién tich toan phan hinh nén (N): S, = zrl + zr? = 2J/27a’ + 278’ = (2\/§+ 2)72'3.2.

Vidu 5. Cho khdi non c6 thé tich 1a V . Biét rang khi cit khéi nén da cho bai mot mat phang
qua truc, thiét dién thu duoc 1a mot tam giac déu c6 dién tich bang V3. Tinhv.

= Lai gidgi: Goi thiét dién qua truc hinh nén 1a tam giac déu SAB c6 canh la 2r nén dién tich:

_(2r)' V3
4

ASAB T

—r2\3=3=r=1: h=r/3=+/3. Thé tich khdi non: V :%n.rz.h :%7[\/5
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

© Thiét dién vudng goc véi truc caa hinh non & Tinh chat can nhé

@Cat hinh nén dinh S bgi mgt | #Xeét hinh vé bén, ta c6:
mgt phang vuong géc vdi truc ASIM, ASOA dong dang.
Ih‘inhA?gn ‘th‘l gtie}o turyl/f%?l thuddU‘.’C)'C S—_— SI SM__IM

a mot duong tron nho hon duong o e e e
tron ddy. Giao tuyen do sé chia SO_SA OA
hinh nén lam hai phan: phan S o
chiza dinh S 12 mgt hinh nén nho | #T¢ so dién tich tam giac va
hon hinh nén ban dau; phan ti so dién tich dwong tron:
khong chira dinh S chinh la mgt
> hinh nén cut.

Sasiu _

SASOA S(o;OA)

Véi truc hinh nén va cach mat day hinh nén mot doan bang a, ta thu duoc thiét dién co dién tich

4ra’ , (. . i
b4ra . Khi d6, thé tich cua khoi non (N) bang bao nhiéu?

bang

xLoi gidi:
Taco: SO=3a, I0=a= Sl =2a. buong tron (thiét dién) cé dién tich:
647a’ 8a

= .IM? = =>IM==

S(I;IM) 9 3

8a
Tac6 ASIM, ASOA dong dang nén Sl _M 223 oazda.
SO OA 3a OA

1

© Thiét dién qua dinh hinh nén va chira day cung

) Tinh chat can nhé
(khong la dwong kinh) cia dwong tron day © atta ¢

#Khi cdit @Xét hinh vé bén, ta co:

hinh non bai 2

mgt mgt e |01 = |1 —(ﬁj :

phéing qua 2

dinh ma

khong chira | e 12: 12+ 12 :

truc hinh OH" SO 10

non, ta thu ( )_

duot thiét ) SO,(SAB)|=0slI

dién la mot 3 '

‘ tam giac can ((SAB)’(OAB)) =50

tai dinh S, hai canh nam trén hai duong sinh hinh nén SOOI
va canh con lai 1a day cung (khong la dudng kinh) o |d(O,(SAB))=0OH = —
cua duong tron day. SO” + 0l

Vidu 6. Cho hinh nén (N) c6 chiéu cao bang 3a. Cat hinh non (N) boi mot mit phang vudng goc

X I 1
Suy ra: Sig. = 7.0A” =167a”. Thé tich khoi nén (N): V, = 350Si00n = 5.3a.167ra2 =167a’.

~
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Vidu 7. Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO . Mit phang (P) qua S va cat dudng tron day theo
day cung AB sao cho tam giac OAB la tam giac vudng. Biét AB = av/2 va SAO =30°.

a) Tim thé tich khdi non da cho. b) Tim khoang cach tir tim duong tron day dén
mp(P).
xLoi giai: a) Vi AOAB vuong can tai O cé

AB i
AB=a\2 =>0A="==a=r.

V2
Xét ASAO vudng tai O c6 SO = AO.tan SAO = a_\3/§ =h.

3
thé tich khii non V = Lrh = L g2 83 _ Y878
3 3 3, 9
b) Tam gidc OAB vubng tai O cé trung tuyén
o1 —AB_av2
2 2
Taco: AB LOI, ABLSO= AB_L(SOl)= AB LOH ma SI LOH nén |OH L (SAB)|.
SO0l a5

Do vay: d(O,(SAB))=0OH =

Jso?+01> 5
© Hinh nén ngoai tiép va nai tiép hinh chép déuS

@Hinh nén ngoai tiép hinh chdp tam gidc déu Vi du minh hea

Xét hinh nén ngoai | Vidu 8. Tim thé tich khdi non co
tiép hinh chép tam dinh S va dudng tron day ngoai tiép
gidc deu SABC CO | tam gisc ABC, biét S.ABC la hinh
s R | ci6p daulco canhday bang 3 vA

canh bén bang b o
(xem hinh). Taco: | canh bén bing 372.
OA—EOH x=Loi gigi: Taco: a=3,
== o3 |
206 s | PRI
372 3 \/ 2
9.(3J2) -3.3
hay r=—a\/§- 0= ( ) =A15.
3 )
- - 1,
2 2 a2 Thé tich khoi nén; V ==zr°h
SC):\/SAZ—OA2 =\/b2—33 :\/gb 3 3a hay | . 3

fon? _2a2
he 9" -3a _.

3 )

~
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

@Hinh non ngi tiép hinh chdp tam gidc déu

OA = T SO \/ SA2 OA2

2 2 _nn2
_ Jbz_sa _ /9 -3a nay
9 3
h? +r? = 4p° —a’
2

Xét hinh nén noi
tiép hinh chép tam
giac déu S.ABC ¢4
canh day bang a,
canh bén bang b
(hinh vé). Ta cé:

Vi du minh hga

Vidu 9. Cho hinh nén néi tiép hinh
chop tam giac déu S.ABC c6 canh day
bing 2a+/3 , canh bén bing 3a. Tim
dién tich xung quanh hinh nén va thé
tich khéi non do.
2l oi gidgi: Taco: r= —Za\/g.\/g -

2
\/9(3a)2 -3(2a43)

3

\/4(3a)2 —(Za«@)z
2
J5
3

h=

—a5;

—a6.

:% r*h= a,SXq—ﬁﬂ J6ra’.

Jab? —2a°

=\/b2— 2:
4 2

2a

hay

Xét hinh nén ngoai tiép
hinh chép tar giac déu
c6 canh day bang a,
canh bén bang b (xem
hinh). Ta cé:
r=0A=0B

hay r:¥ :

SO = /SA2 — QA2

\4bh? — 232

2

h=

Vidu 10. Tim dién tich xung
quanh hinh nén va thé tich khdi nén
ngoai tiép hinh chdp tir gidc déu co
canh dy bang av/2 , canh bén bing
2a.

aLoi gidi:

=a: l=2a;

Taco: r= a«/i;/f
h=+I?2-r? =a\3.

S, =7rl =7a.2a=27a’;

1 1
V ==zr’*h==ra’J3.
g h=gma\a

~
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

@Hinh nén n4i tiép hinh chop ti gidc déu 7 Vi du minh hea

Xethinh nonnoi ticp v gy 11, Cho hinh nén (N)
hinh chop tir giac déu co i i e s s
canh déy bing a, canh noi tiép hinh chop‘tu giac
bén bing b (xem hinh). | d€u co canh ddy bang 4,

Taco: OM =ON canh bén bang 5. Tim thé
a a tich khéi nén da cho.
=— hay [r=—|. 4
2 2 xLaoi gidi: Ta co: r=§=2;
SN =+/SC? -CN? pTE
_\/bz ot _ar-a? |1=" =2t

22 2
R ;SO:\/SNZ—ONZ:JbZ—a? hay v

PHAN II. CAC Vi DU MINH HOA VA BAI TAP|

DANG I. MAT NON VA CAC YEU TO LIEN QUAN

Cau 1. Cho hinh nén c6 duong sinh | =5, ban kinh day r = 3. Dién tich toan phan caa hinh nén
do la:

A. S, =157. B. S,, = 207. C. S, =22x. D. S,, =247.

~
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Huong dd:n gidi
Dién tich toan phan hinh nén: S, = zrl + zr? =15z +97 =24z . Chen D.

Cau 2. Cho khéi non (N) co ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bang 157, Thé tich
ctia khdi nén (N) bang
A. 12r. B. 207x. C. 367x. D. 607x.

Huwong dan gidi
Taco S,, =157 < nr( =157 <> 37l =157 <> (=5,

Tam gidc SAO vudng tai O c6 h=~/(> —r2 =52 -3 = 4.

Thé tich khdi non: V,, = %nrzh = %71’.32.42 =127. Chon A.
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 3. Goi |, h, r lan luot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mat day cua hinh nén. Dién

tich xung quanh S, cua hinh nén la:

A. S, =17zr2h. B. S, =7rl.
3
C. S, =nrh. D. S, =2xrl.
Cau 4. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang a, duong cao 1a 2a. Tinh dién tich xung quanh hinh
non?
A. 2/57a’. B. \/57a’.
C. 2a°. D. 5a°.

Cau 5. Cho hinh noén c6 ban kinh day bang a va d6 dai duong sinh bang 2a. Dién tich xung quanh
ctia hinh nén d6 bang
A. 4ra®. B. 37a’.

C. 27a’. D. 2a°.
Cau 6. Mot hinh non ¢6 chiéu cao h =a+/3 va ban kinh day bang r =a. Dién tich xung quanh caa
hinh nén bang

A. 2ra’ B. /3ra’.
C. ra’ D. 2a°.

Cau 7. Khdinon (N) c6 d6 dai duong sinh ¢ =2a, duong cao h=a. Thé tich ciia khbi non bang

3
A, % B. 37a’.
C. a’. D. rad.

Cau 8. Cho hinh non c6 dién tich xung quanh bang 3za?, ban kinh day bang a. Tinh d6 dai duong
sinh cua hinh nén dé

A. 2a4/2. B. ‘%a
C. 2a. D. 3a.
Cau 9. Cho khéi non ¢6 duong sinh bang 5 va dién tich day bang 9. Thé tich cia khdi nén da cho
biang
A. 12r. B. 24r.
C. 36r. D. 457.

Cau 10. Cho hinh hinh nén cé do dai duong sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 87 . Khi d6
hinh nén ¢6 ban kinh hinh tron day bang
A. 8. B. 4.
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

C. 2. D. 1.
Cau 11. Cho hinh nén c6 d6 dai duong sinh bang 25 va ban kinh dudng tron ddy bang 15. Tinh thé
tich cua khéi non do.
A. 15007 . B. 45007 .
C. 375x. D. 1875x.
Cau 12. Cho hinh nén (N) c6 duong kinh day bang 4a, duong sinh bang 5a . Tinh dién tich xung

quanh S cuahinhnén (N).
A. S=107a*. B. S=14ra*.
C. S=367a’. D. S=207a’.

Cau 13. Mot hinh nén c6 dién tich day 16;7dm? va dién tich xung quanh 20zdm?. Thé tich cia nd
bang

A. 167 dm®. B. 16{ dm?®.
C. 8z dm®. D. 327 dm®.
A X s 1 P X A 4 Ao , ﬂas\/é s R
Cau 14. Cho hinh nén ban kinh day bang a va thé tich khoi non tuong (tng 3 Dién tich toan
phan cua hinh nén d6 bang
A. 3ra’. B. 4ra’.
C. 2ra’. D. ra.

Cau 15. Néu giir nguyén ban kinh day ctia mot khbi nén va giam chiéu cao cua né 2 lan thi thé
tich ctia khéi non nay thay d6i nhu thé nao?
A. Giam 4 lan. B. Giam 2lan.

C. Tang 2 lan. D. Khong doi.
Cau 16. Mot hinh nén c6 duong sinh bang duong kinh day. Dién tich toan phan caa hinh nén bang
9. Pudng cao cua hinh nén di cho bang

A. 3. B. 3.
C. J3/2. D. g

Cau 17. Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 57a® va ban kinh day bang a. Tinh d6 dai
duong sinh cua hinh non da cho?

A. a5 . B. 3a+/2.

C. 3a. D. 5a.

Cau 18. Hinh nén co chiéu cao 10+/3cm, géc giira mét duong sinh va mit day bang 60°. Dién tich
xung quanh cia hinh nén d6 bang
A. 50/3zcm?. B. 2007zcm?.
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C. 1007zcm?. D. 100+/37zcm?.
Cau 19. Cho hinh nén c6 chiéu cao 3cm, géc giita truc va duong sinh 60°. Thé tich khéi non dé
bang
A. 27zcm?. B. 18zcm’.
C. 3zcm?. D. 9zcm?.
Cau 20. Thé tich ciia mot khéi non ¢ goc ¢ dinh 1a 90°, ban kinh hinh tron day 1a a bang
3
A. a B. za’.
3
3
C. 27a’. D. %

DANG II. SU HINH THANH CUA MAT NON, HINH NON

Cau 21.Cho tam giac ABC vudng tai A, AB=c, AC =b. Quay tam giac ABC xung quanh
duong thang chira canh AB ta duoc mét hinh nén cé thé tich bang

A. 17rbc2. B. 1bcz. C. 1bzc. D. 17rbzc.
3 3 3 3

B Huong dd:n gidi
| Hinh nén tao thanh c6 r=AC =a, h=AB=c.

Thé tich khéinén la V = %nrzh = %nbzc . Chon D.

Cau 22.Trong khéng gian, cho tam giac ABC vuéng tai can A, goi | 1a trung diém cua BC,
BC =2.Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung
quanh truc Al .

A. S, =V2r. B. S, =27. C. S, =22r. D. S, =4r.

Xq

~
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Hwéng dan gidi

Hinh nén tao thanh c¢6 ban kinh va duong sinh lan luot 12 R = % =1,
2
|=AB=AC=-==42.
J2

Di¢n tich xung quanh hinh nén S, = zR = NS Chon A.

Cau 23. Trong khdng gian, cho tam giac ABC vudng tai A, AB=a va BC =a+/3. Thé tich cua
khdi non duoc tao thanh khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB bang
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3 3

A 27 g, &2
3 3
3

C. 27a°. D. ”a3\/§.

Cau 24. Tam giac ABC vudng can tai dinh A c6 canh huyén 13 +/2 . Quay tam giac ABC quanh
truc AB thi duoc khdi non c6 thé tich 1a.

A N2 B 7
3 3

c. 2r D. 7.
3

Cau 25. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vubng tai A c60 AB=4a va AC =3a. Khi quay
tam giac ABC quanh quanh canh goc vuéng AB thi duong gap khic ACB tao thanh mét hinh
non. Dién tich toan phan cta hinh nén dé bang
A. 157a°. B. 24rza®.

C. 367a’. D. 207a’.
Cau 26. Trong khong gian cho tam giac ABC vudng cén tai dinh A va BC =2a. Quay tam giac
ABC quanh canh BC ta duoc khdi tron xoay. Thé tich cua khdi tron xoay d6 bang

ra’

A —. B. 2za’.
3
3
C. 27;a D. za.

Cau 27. Cho tam giac ABC vudngtai A, AB=6, AC =8va M la trung diém cia canh AC . Khi
d6 thé tich cua khéi tron xoay do tam giac BMC quanh quanh AB 1
A. 86r. B. 1067~ .

C. %r. D. 98~.

Cau 28. Cho tam giac ABC vudng tai A, AB=6cm, AC =8cm. Goi V, la thé tich khéi ndn tao
thanh khi quay tam giac ABC quanh canh AB va V, la thé tich khéi ndn tao thanh khi quay tam
giac ABC quanh canh AC . Khi do, ty s6 \% bang:

2

A3 B. 2.
4 3
¢l 0 2
9 16
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 29. Cho hinh thang ABCD vuéngtai A vd D, AB=AD =a, CD = 2a. Tinh thé tich khdi
tron xoay duoc tao ra khi cho hinh thang ABCD quay quanh truc AD.
ra’ 4ra’ ra’ 8ra’
. . B. . c. —. D. .
3 3 3 3

B, i C

Cau 30. Cho hinh thang ABCD c6 A=B=90°, AB=BC=a,
AD = 2a . Tinh thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh
thang ABCD xung quanh truc CD.

(¢

A 7\27a’ . B 7\27a’ . A% o *D
6 12
3 3
C. Tra . D. Tra
6 12

Cau 31. Cho hinh thang ABCD wvuéng tai A, B. Canh

AB=BC =42, AD=22. Thé tich khdi tron xoay tao ra khi
quay hinh thang ABCD quanh CD la

A. Zﬂ' B. Eﬂ.

3 12 ’
C. Zﬂ' D. Eﬂ'

6 3

Huwéng dén gidi

Chon D.

Goi E la giao diém cua hai duong thang AB va CD.

Vi BC/AD nén € _EB_EC 1t cpvaEB=-BA.
AD EA ED 2

D& thay tam giac EBC vudng can tai E. Goi | 14 trung diém CE thi Bl LCE, IB=IC=IE.

Tam giac ADE wvudng can tai A (AD=AE=2V2) 6 C I3 trung diém DE nén
AC 1 DE, CA=CD=CE.

Tong thé tich hai khdi non lan luot c6 dinh D, E, cing day 1a duong tron (C;CA):

V,+V, = 2.%.72'.AC2.CE = %72'.22.2 = %ﬂ'

Tong thé tich hai khéi non lan luot c6 dinh C, E, cung ddy 1a duong tron (1;1B):

V, 4V, =22 zIBtIC =22 121=2 1
3 3 3
Thé tich can tim Ia: V, +V, —(v3+v4)=%ﬂ_§,,=1%”_
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Cau 32. Cho hinh vudng ABCD c6 canh bang 6; goi M, N lan luot 14 trung diém cia AB, AD.
Tinh thé tich caa vat tron xoay sinh ra boi tam giac CMN khi quay quanh truc AB.

A N D
3
M
5
6
B c
A. 81r. B. 60r.
C.117x. D. 90r.
Huwoéng ddan gidi
Chon A.
Kéo dai CN cit AB ta E. Khi do: —~-AN_1
EB BC 2

= EA=AB=6=EB=12.

Quay tam giac EBC quanh truc AB ta dwoc khdi nén co thé tich
la: v, = %7[. BC%.EB = %7[.62.12 =144r.

Thé tich khéi non dinh E, ban kinh day AN=3 Ila:

vV, :%ﬂ.ANZ.EA:%ﬂBZ.G:lSﬂ'.

Thé tich khéi nén dinh M , ban kinh day AN =3 1a: V, = %7[. ANZ. AM = ?.3?3 =9r.

Thé tich khéi nén dinh M , ban kinh day BC =6 1a: V, = %n. BC’.MB = %72’.62.3 =367.

Vay thé tich ciia vat tron xoay sinh bai tam giac CMN khi quay quanh truc AB Ia:
V=V,-V,-V,-V, =1447-187 -9z —367 =81r .

DANG III. THIET DIEN QUA TRUC CUA HINH NON

~
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Cau 33.Cat mot hinh non bang mot mét phang di qua truc ciia no ta dugc thiét dién 1a mot tam
gi&c vudng can co canh huyen bang 2a. Dién tich xung quanh cua hinh nén bang
A. za’2. B. za’3. C. za’. D. 2za’.

Huwéng dan gidi
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Do ASAB vudng cannén h=r = % =a;

(=~ +r? =@’ +a’ =a2 (hay f:%:a\/ﬁ).

Vivay S, =zrl= raav?2 =ra’\2. Chen A.

Cau 34.Cho khéi non c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac can c6 mot goc 120° va canh bén
bang a. Tinh thé tich khoi non.

3 3 8 3
A e g, 278 c 7a3 D. &

8 8 T 24 4

Huong dd:n gidi
Goi thiét dién qua truc 1a tam giac ABC c6 BAC =120° va
AB = AC =a (xem hinh vg). Goi O la tdm cua duong tron day.

Khi d6: r=OB=ABsin60°=a—;/§ va h:OA:ABCOSGO":%.

2 3
a3la_ma oA
2 2 8

' Vay thé tich khdinén la V = %ﬂrzh = %72’

Cau 35. Mét hinh nén ¢4 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng can cé canh goc vudng bang a.
Tinh dién tich xung quanh cua hinh non.

2 2
Al27ra\/§l B.”a\/i.
3 4
2
C. naZ\/E. D. ﬂazﬁ.

Cau 36. Cit hinh nén dinh S béi mit phang di qua truc ta dugc mot tam giac vudng can c6 canh
huyén bing a+/2. Thé tich cia khéi nén bing

3
A. 7a, B. 72 2,
12
C. ra’2. D. za’A/7.

Cau 37. Thiét dién qua truc hinh nén 1a mot tam giac vudng can cé canh goc vudng bang a. Dién
tich toan phan caa hinh nén bang

A (2+\/§)7ra2. B. /3ra’.
C. J2ra® D Mﬂ.
. . . 5

@ HOANG XUAN NHAN [®] ZALO: 0969 343 344

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

PN

PN




HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 38. Cho khéi nén ¢4 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng cin va duong sinh c6 do dai
bang a. Thé tich ciia khbi non tuong tmg bang

3
A ral. g, ZaN2,
12
C. 2za’. D. 7za3.x/§.

Cau 39. Cat mot khdi non bang mot mit phang qua truc cia né ta duoc thiét dién 1a mot tam giac
déu canh bang 2a. Thé tich caa khdi nén bing

A. 7T\/§a3. B. ra’.
C. 27433’ D. 7/3a%/3.
Cau 40. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2, géc ¢ dinh bang 60°. Thé tich khéi non 1a
A V= 8m/§(cm3). B.V = 8m/§(cm3).
9 2
C.Vv :SE\E(cmS). D.V = 87[3:/§(cm3).

Cau 41. Cho hinh nén c6 goc ¢ dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 67a*. Tinh thé tich V
cuia khéi nén di cho.
3ra’\2 ra’\2

AV = YRR B.V = Y C.V =3za’. D.V =ra’.

DANG IV. THIET DIEN QUA DiNH VA KHONG CHUA TRUC CUA HINH NON
Hoc sinh can ném

Xét thiét dién khi cat hinh non bsi mat phang (P) qua dinh, nhung
khéng qua truc hinh nén, ta can nho:

« Thiét di¢n ludn la tam giac SAB can tgi dinh S.
SO.OH

\VSO? +0OH? .

« Goc gia mat phang chiza thiét dien (SAB) va mar day la SHO.

« Khodng cach: d(O,(SAB))=0K =

» Ta thuwong ap dung dinh li Pi-ta-go hay h¢é thizc lwrong cho cac tam
giac vudng SOH, SAH, SOA, OAH.
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Cau 42.Cho hinh nén c6 chiéu cao 6a. Mot mat phang (P) di qua dinh caa hinh n6n sao cho

khoang céch tir tim cua dudng tron day dén (P) 1a 3a, thiét dién thu dwoc 12 mot tam giac
vudng can. Thé tich cua khoi non dugc gidi han béi hinh nén da cho bang

A. 1507a°. B. 967a°. C. 1087a°. D. 1207a°.

Huwong dan gidi
Xét hinh nén ¢6 dinh S, tdm ciia déy 1a O nhu hinh v& va mét phang (P) cét hinh non theo thiét
dién la tam giac SAB. Theo gia thiét, tam giac SAB vudng can tai dinh S. Goi | 1a trung diém
AB,ké OH L SI taiH=OH =d(O,(SAB))=3a.
1 1 1 1 1 1 1

Taco:. = + = = - = = 0l =2a+/3 ..
OH? SO? OlI* O0l* OH? sSO* 12a* V3

Tam giac SOI c¢6 : SO.0l =SI.OH

= Sl ma tam giac SAB vubng céan

_S00I _ 6a.2a+/3 403 -
OH 3a
tai S nén AB = 2SI =8a+/3 = IA=4a/3.

Do d6 OA=+/IA2 +01?% =+/12a% + 483’ = 2/15a.

Vay V =%~n-(2@a)2 .6a=1207a’. Chon D.

Cau 43.Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao bang 4 va ban kinh bang 3. Mat phang (P) di qua
dinh cta hinh nén va cat hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giéc c6 d dai canh day bang 2.
Dién tich cua thiét dién bang.

A 6. B. V19. C. 246. D. 23.

~

Huwéng ddn gidi

Taco: h=SO=4,R=0A=0B=3, AB=2.

Goi | 1a trung diém AB, tam giac SAB can tai Snén AB L SI .

Taco: SB=+/SO?+0B? =+/4> +32 =5:
Sl =+/SB?—IB2 =+/52—12 = 2./6 .

Dién tich thiét dién can tim: S, :%.SI AB :%.2\/5.2 =26.

@ HOANG XUAN NHAN [®] ZALO: 0969 343 344

Xét hinh nén dinh S va tm cia ddy 1a O, thiét dién 1a tam giac SAB.

PN

PN

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU




HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 44. Cho hinh nén c6 chiéu cao h =20, ban kinh day r = 25. Mot
thiét dién di qua dinh caa hinh nén c6 khoang cach tir tim caa day dén
mit phang chira thiét dién & 12. Tinh dién tich S cua thiét dién do.
A. S=500.

B. S=400.
C. S=300.
D. S=406.
CAau 45. Céthinhnon (N) dinh S cho truéce boi mat phang qua truc ciia né, ta dugc mot tam giac
vudng can c6 canh huyén bang 2a+/2. Biét BC 1a mot day cung dudng tron cua day hinh nén
sao cho mit phang (SBC) tao véi mat phang day cua hinh non mot goc 60°. Tinh dién tich tam
giac SBC.
4a%\2 N
3
4a%2
5
2a%\2
3
2a%\2
5

A.

R

T

D.

Cau 46. Cho mét hinh nén c6 ban kinh day bang 2a. Mat phang (P) di qua dinh (S) cua hinh

non, cit dudng tron ddy tai A va B sao cho AB = 2a+/3, khoang cach tir tim dudng tron ddy

dén mat phang (P) bang #. Thé tich khdi nén da cho bang

3 3
A 8ra . B. 4ra .
3 3
3 3
c. & p. m&
3 3

Cau 47. Cho hinh nén c6 chidu cao bing 24/5. Mot mat phing di qua dinh hinh nén va cét hinh
n6n theo mot thiét dién 1a tam giac déu cé dién tich bing 9+/3. Thé tich cua khdi nén duoc gisi
han béi hinh nén da cho bang

32457

3

A. B. 32r.
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C. 32:/57. D. 9.

Cau 48. Cho hinh nén c6 chiéu cao bing 3v/2. Mot mit phing di qua dinh hinh nén va cit hinh
n6n theo mot thiét dién 1a tam giac déu co dien tich bang 8+/3. Thé tich cua khéi nén duoc gisi
han béi hinh nén di cho bang

A. 1327 B. 14/2r.
C. 1242~ D. 21r.

Cau 49. Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang ban kinh day va bang 2a. Mit phang (P) di qua
S cit dudng tron day tai A va B sao cho AB = 2+/3a. Khoang cach tir tim ciia ddy dén (P)
bang

A. ﬁ. B. a
5
C. a«/§. D. 2a5\/§.

Cau 50. Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh ddy déu bang 1. Mt phang (P) qua dinh cua hinh

non va cét day theo ddy cung c6 d6 dai bang 1. Khoang cach tir tim cua day toi mat phang (P)

bang
A g Y2
7 2

Cau 51. Thiét dien qua truc cia mot hinh nén 1a mot tam giac vudng can co canh huyén bing a2
. Mot thiét dién qua dinh tao vai day mot goc 60°. Dién tich cuaa thiét dién nay bang

2 2

A 2V2 B.aﬁ.
3 2
2

C. 2a°. D.af.

Cau 52. Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron tdm O, ban kinh, R =3cm, goc ¢ dinh hinh non la
@ =120°. Cat hinh non boi mat phang qua dinh S tao thanh tam giac déu SAB, trong do A, B
thudc dudng tron day. Dién tich tam gidc SAB bang
A. 3J3 cm?. B. 6+/3 cm?.

C. 6.cm?. D. 3cm®.

@ HOANG XUAN NHAN [®] ZALO: 0969 343 344

~

PN

PN

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU




HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 53. Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tam O, ban kinh R. Dung hai duong sinh SA
va SB, biét AB chin trén dudng tron day mot cung co sb do bang 60°, khoang céch tir tam O

dén mat phang (SAB) bang ; Puong cao h cua hinh nén bang

A. h=Ry3. B. h=R+2.

Cau 54. Cho hinh non tron xoay c6 chiéu cao bang 2a, ban kinh day bang 3a . Mot thiét dién di
qua dinh cua hinh nén c6 khoang céch tir tam caa day dén mat phang chira thiét dién bang S?a.

Dién tich cua thiét dién d6 bang

2
A. 2a7*/§. B. 12a%4/3
2 2
c lea® D 24a */é.
7 7

Cau 55. Cho hinh nén dinh S cé day 13 hinh tron tim O. M6t miat phang di qua dinh caa hinh non
va cat hinh ndn theo thiét dién 1a mot tam giac vuéng SAB ¢ dién tich bang 4a’. Goc gitra truc
SO va mat phang (SAB) bang 30°. Di¢n tich xung quanh ciia hinh non da cho bang

A. 410782, B. 2./107a”.
C. J10za2. D. 8107za2.

DANG V. THIET DIEN VUONG GOC VGI TRUC CUA HINH NON
Hoc sinh can nim
Cho hinh non cé dinh S va tam cua day la O.

Xét thiét dién khi cat hinh nén bsi mat phang (P) vudng goc véi truc
SO cua hinh nén tai diém 1. Ta c6:

SU_SM_IM
SO SA OA

S

. Ssim _ (im) _ K2

SASOA S(o;OA)
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 56.Cho hinh nén (N,) dinh S, day la duong tron C(O;R), dudng cao SO =40cm. Ngudi
ta cit hinh nén trén bang mat phiang vudng goc véi truc cua nd dé duoc hinh nén nho (N,) co
_r ., \Y/
dinh S va day la duong tron C’(O';R’"). Biét rang ty so thé tich % _1 . Tinh d6 dai duong
(Ny)
cao khdinén N, .
A. 20cm. B. 5cm. C. 10cm. D. 49cm.
Huwéng dan gidi

A _ 1 2 _ 1 12 '
Ta co: V(Nl) —éﬂR SO, V(Nz) —ézzR SO,

R" SO’

Mt khac: ASO'A va ASOB dong dang nén 50"

Suy ra: = = -
y V R2.S0 SO 8

Viny R2SO’ (SO’T 1
(M)

Suy ra £:1:> SO’:1.4O: 20cm . Chon A.
SO 2 2

Cau 57.Mat cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao caa phéu 1a 20 cm (hinh 1). Ngudi ta d6 mot
lwong nudc vao phéu sao cho chiéu cao cua cot nudc trong phéu 1a 10 cm. Néu bit kin miéng
phéu roi lat nguoc lai ( hinh 2) thi chiéu cao cot nuéc trong phéu gan bang gia tri nao sau day?

A

Hinh 1 Hinh 2

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

A. 10 cm. B. 0,87 cm. C. 107 cm. D. 135 cm.

Huwong dd:n gidi
Goi R, h theo thir tu 1a ban kinh va chiéu cao hinh non I6n (phéu); goi R, h, 1a ban kinh va chiéu
cao hinh nén nhé (hinh 1). Goi V, V,, V, theo thi tu 1a thé tich phéu, thé tich nuéc trong phéu va
thé tich phan con lai cua phéu khéng bj nuée chiém.

).

2 3
Ta c0: Vi = ”Rizhl = (ﬂj = 1 (do tinh chat tam giac dong dang nén R = h =
V. zR°h h 8 R h

N~
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

V, 7 zRh, (h,Y , \ PR

Suyra —-=—=—+=-+==| -2 ;trong d6 R,, h, lan luot la ban kinh va chiéu cao hinh ndn (phan
V 8 zR°h h

khong chira nuéc trong phéu — hinh 2).

DOVéyh—;=3%:>h2=h§/Z=20i/;

Chiéu cao myc nudc trong phéu (hinh 2): 20—20§/Z ~ 0,87 cm. Chon B.

C&u 58. Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 10. Mat phang (a) vudng goc
Véi truc va cach dinh caa hinh nén mét khoang bang 4, chia hinh non thanh hai phan. Goi V, la

thé tich cua phan chia dinh cta hinh non da cho, V, 1a thé tich cua phan con lai. Tinh ti s6 \%?
2

4 s

Cau 59. Mot vat (N,) c6 dang hinh non ¢é chiéu cao bang 40cm . Ngudi ta cit vat (N,) bang mét
’ - 2 N 7 7 e v 1 R 7
mat cat song song véi mat day cua né dé duge mot hinh nén nho (N, ) c6 theé tich bang 3 thé tich

(N,).Tinh chiéu cao h cua hinh nén (N,)? s

A. 10cm.
B. 20cm.
C. 40cm.
D. 5cm.

Cau 60. Mot céi phéu c6 dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot lugng nudc vao phéu sao cho chiéu cao
’ X M 1 =X 5 X I A . s = A X AT 1A
cua lugng nudc trong pheu bang 3 chiéu cao cua phéu. Hoi néu bit kin miéng phéeu roi 16n
nguoc phéu 18n thi chiéu cao cia muc nudc xap xi bang bao nhiéu? Biét rang chiéu cao caa phéu

l1a 15cm.
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

A. 0,501(cm

15cm

(cm)
B. 0,302(cm)
C. 0,216(cm)

D. 0,188(cm)

V|

Cau 61. Hai hinh nén bang nhau c6 chiéu cao bing 2 dm dugc dit nhu hinh v& bén. Lac dau, hinh
non trén chira day nude va hinh nén dudi khdng chira nude. Sau do, nude dugc chay xudng hinh
nén dudi thdng qua 16 tréng & dinh cta hinh nén trén. Hay tinh chiéu cao cua nudce trong hinh
nén dudi tai thoi diém khi ma chiéu cao ciia nudc trong hinh nén trén bang 1 dm.

A. 37. B.%. C. 3s5. D.%.

DANG VI. HINH NON NGOAI TIEP, NOI TIEP HINH DA DIEN

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

CAau 62.Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, goc giita mat bén va day bang
60° . Dién tich xung quanh ciia hinh nén dinh S, ¢6 d4y 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc ABC

bang
ra?J10 a3 ra’7 5 ra’7

A . B. . C. . .
8 3 4 6

Huwéng ddn gidi
Goi | la tm dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC ; M 1a trung diém cua AB.
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

a3

va IM = e Géc gitra mat bén va mat

_a3
3

day hinh chop la géc SMC =60°.

Tacé: IC=|R

Tam giéc SMI vuéng tai | c6 tan 60° =f—l\;:>5| =a—f. 3 :%.

SA=+/SI? +IA* = a\éﬂ =1{. Dién tich xung quanh hinh nén

a3 av21  za?J7
S =7Rl = 7. 2 6 6

.Chon D.

Cau 63.Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Hinh nén c6 dinh S va c6 duong tron day 1a duong
tron noi tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén néi tiép hinh chdp S.ABC , hinh nén c¢é dinh S va co
duong tron day 1a dudng tron ngoai tiép tam giac ABC goi la hinh nén ngoai tiép hinh chop
S.ABC. Ti s6 thé tich caa khdi non noi tiép va khéi non ngoai tiép hinh chép da cho 1a

Al B. 1. c z. D. 1.

2 4 3 3

Huong dd:n gidi

Goi M 1a trung diém cia BC. Goi O la trong tam caa
tam giac ABC . Tac6: SO L(ABC) tai O.

Suy ra O 1a tam dudng tron ndi tiép va ciing 1a tm cua
duong tron ngoai tiep tam giac ABC .

Goi a la d6 dai canh cua tam giac ABC.

Goi V,, V, lan luot 1a thé tich caa hinh nén noi tiép va
hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC.

1 v 1 zom?s0
Do OM ==0A nén ta co: —1=3;L—
2 2 5 TOR SO

2 2 2
_om” :(%] :[lj -1 Chens.
or oA \2) 1

~

Cau 64. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a. Mot khdi nén c6 dinh la tam cua hinh
vudng ABCD va day la hinh tron ndi tiép hinh vubng A'B'C'D’. Dién tich toan phan cuaa khoi
non do 1a

2

A S, =%(ﬁ+2). B. S, =”Taz(£+1).
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

C. S, =”Taz(£+2). D. S, =”7az(ﬁ+1).

Cau 65. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 d6 dai canh day 1a a va (N) 1a hinh nén ¢6 dinh
la S véi day 1a duong tron ngoai tiép tir giac ABCD. Ti s6 thé tich cua khdi chop S.ABCD va
khdi nén (N) 1a

AL B. &
4 2
c.Z. p. 202,
T T

Cau 66. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day la hinh vudng canh 2a, canh bén tao véi day goc
45°. Thé tich khoi non ngoai tiep hinh chop trén la:

A. gﬂ:asx/g. B. %nasx/g.

C. 2na3\/§. D. %na?’\/i.

Cau 67. Cho hinh chop tu gidc deu S.ABCD ¢6 cc canh déu bang g«/f. Thé tich khdi nén cé
dinh S va duong tron day la dwong tron noi tiép tir giac ABCD bang

2 3
o N2rat o et
6 2
3
C. na’. D. a
6

Cau 68. Dién tich xung quanh cia hinh nén ngoai tiép hinh chop tir giac déu ¢ canh day bang a
va canh bén bang 4a bang
A. 2x/§7za2. B. 4ra’.

C. \/éﬂ'az. D. ﬁnaz.

Cau 69. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. Tam gidc SAB c6 dién tich
bang 2a?. Thé tich cua khéi non co dinh S va duong tron day ndi tiép ta giac ABCD.

3 3

A. ”aﬁ. B. ”aﬁ.
8 7
3 3

C. a7 b, 7a15
4 24

Cau 70. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh bén SA bing a~/2 va SA tao day goc 45°.

Thé tich khéi non c6 dinh S va duong tron day noi tiép tir giac ABCD bang
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A. % B. \/Eﬂ'a?’.
3
C. % D. \3ra’.

Cau 71. Cho hinh chép tam gide déu S.ABC c6 canh AB=a, goc tao bdi (SAB) va (ABC) bing
60°. Dién tich xung quanh ciia hinh nén dinh S va cé duong tron day ngoai tiép tam giac ABC

bang
2 2
A Vimal g Vima’
3 6
2 2
c. Loret. p, fora’

Cau 72. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B"C'D' c6 canh a. Mot khoi non co dinh la tdm cua hinh
vuong ABCD va day la hinh tron ndi tiép hinh vudng A'B'C'D’ . Két qua tinh dién tich toan

2
\ ‘. S a . \ \ . ~ \
phan S, cua khoi non d6 c6 dang bang —ﬂ4 (\/b +C) véi b va ¢ la hai s6 nguyén duong va

b>1. Tinh bc. % ‘
A. bc=5. é -

B. bc=8.
C. bc=15.
D.bc=7.

Cau 73. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 déy 1a hinh vudng canh a va canh bén bing
2a. Tinh di¢n tich xung quanh S, ctia hinh nén c6 dinh la tim O cua hinh vuéng A'B'C'D’ va

day 1 hinh tron noi tiép hinh vuéng ABCD.

2
A S, =ra’\17, B. S, = ”az‘/l_?.
2
C.S,= ”ajﬁ. D. S, = 27a’17.
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DANG VII. MAX-MIN VA BAI TOAN THUC TE

Cau 74.Voi mot dia phang hinh tron bang thép ban
kinh R, phai lam mét cai phéu bang cach cat di mot
hinh quat cua dia nay va gap phan con lai thanh mot
hinh nén. Goi d6 dai cung tron cua hinh quat con lai o)
la x. Tim x dé thé tich khéi non tao thanh nhan gia
tri Ién nhat. R
B XzanJE_ B X=27rR\/§'
3 S 4 7 X

3
27[R\/§ 7Z'R\/6

C. x= . D. x= .
3 3

Huwéng dan gidi

L . X .
Day hinh nén tao thanh 1a duong tron cé chu vi 2zr=x=r= o (voi x>0).
T

2
Theo dinh Ii Pitago, ta c6 h=+/R?—r? = [R* — > :%\/47r2R2—x2 :
T

A

2
.zi\/mzsz VIS SIS SN Fprr R
T

Thé tich khéi nén: V (x) = ~h.z.r? = L
3 4r° 24r

Wl

_ 202 o2y 3
Pao ham: V'(x) :T%(ZX\M#RZ —x% + X2 2X ) 1 {ZX("’” R_—Xx7)-x }
JT

2\A*R? —x? - 247° [472R? _ X2
Vi(x) =0 2x(47°R*> —x*) —x* =0 & x=0 (loai) o 32 — 872R? o x — 2\/E7TR .
247°R* —x*) —x* =0 3
Bang bién thién:
X 0 \/EJZ'R +00
V'(x) + 0 _
Vmax
2\/67Z'R

Duya vao bang bién thién, ta nhan thay thé tich khbi nén dat gié tri 16n nhat khi x = 3

PN

PN

~
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Cau 75. Cho hinh nén (N) c6 duong cao SO =h va ban kinh day bang R, goi M la diém trén
doan SO, dat OM =x, 0<x<h. (C) la thiét di¢n cua mat phiang (P) vudng goc véi truc SO
tai M, véi hinhnon (N). Tim x dé thé tich khéi nén dinh O déy 1a (C) I16n nhat.
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A.h. B.ﬂ. C.@. D.h.
2 2 2 3
Cau 76. Cho mot déng hd cat nhu bén dudi, trong d6 dudng sinh bat ky caa hinh non tao véi day
mot goc 60° . Biét rang chiéu cao cua ddng ho 1a 30 cm va tong thé tich cua dong ho 1a
10007 cm®. Hoi néu cho ddy luong cét vao phan bén trén thi khi chay hét xung dudi, ty s6 thé
tich lwong cét chiém cho va thé tich phan phia dudi la bao nhiéu?

1
D. —.
33
Cau 77. T mot tm ton hinh quat c6 ban kinh R =6dm nhu hinh v&, ngudi ta 1am thanh chiéc
phéu hinh nén (khi d6 OA trung véi OB). Thé tich cua khoi ndn tao thanh bang

2257/39 dme.
64

5. LT3 g

o 1157+/39 dme.
32
Cau 78. Nguoi thy gia cdng cua mot co s¢ chét lugng cao X cit mot miéng ton hinh tron voi ban
kinh 60cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau. Sau d6 nguoi thg ay quan va han ba miéng tén
d6 dé dugc ba cai phéu hinh non. Hoi thé tich V' caa mdi cai phéu do bang bao nhiéu ?
A. 1600042 Iit.

16327

3

A

lit.

il
1"
1
[}

1
[}
1
[}
1
r

1600+/27 it
— it

16027 it
. .

@ HOANG XUAN NHAN [®] ZALO: 0969 343 344

~

PN

PN

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU




HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Cau 79. Mot miéng ton hinh tam giac vudng can SAB co6 do dai canh SA va SB bing nhau va
bang 3dm. Goi M 1a trung diém ciia AB. Ngudi ta dung compa ldy S lam tdm vach mét cung
tron c6 ban kinh 1a SM cit SA, SB lan luot tai E, F rdi cit miéng ton theo cung tron EF do.
L4y phan hinh quat vira cit dugc ngudi ta go sao cho canh SE va SF tring nhau thanh mat céi
phéu hinh nén ¢6 dinh S va khdng c6 mat day. Thé tich caa khdi non trén bang

Mdnf_ S
256

B. 7/105dm°.

97/34 dm®. A . B
256 M

D 97[\/%
- 256

Cau 80. Mot tim ton hinh tam gide déu SBC c¢6 do dai canh bing 3 va c6 K Ia trung diem BC.
Ngudoi ta dung compha co tdm la S, ban kinh SK vach mét cung tron MN. Lay phan hinh quat
g6 thanh hinh nén khéng c6 mat day vdi dinh 12 S, cung MN thanh duong tron day cua hinh

A

dm®.

non (hinh v&). Thé tich cua khéi non trén bang e
A 7105 ' B 3_7Z / 5 N
64 32 :‘ !
c 3B Ny ‘ﬂﬁ
Y Y B K C

Cau 81. Tur cuing mot tim kim loai déo hinh quat (nhu hinh v€&) c6 ban kiph R =5 va chu vi cua
hinh quat 1a P =87 +10, nguoi ta go tam kim loai dé thanh nhiing chiéc phéu hinh nén theo hai
cach: , ‘ N
Cach 1: Go tam kim loai ban dau thanh mat xung quanh cta mat cai phéu.

Céch 2: Chia doi tam kim loai thanh hai phan bang nhau roi go thanh mat xung quanh cua hai céi
phéu.

Cach 1

Cach 2
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HINH HOC 12 — MAT NON, HINH NON, KHOI NON

Goi V, la thé tich cua cai phdu & cach 1 va V, la tong thé tich cua hai céi phdu & cach 2. Khing
dinh nao sau day dung ?

AV 2L g Vi_ 22l
vV, 7 v, 7

e V%_2. p. Vi_6,
vV, 6 vV, 2

Cau 82. Ban X ¢6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh v&, X mudn bién hinh tron d6 thanh mot hinh céi
phéu hinh nén. Khi d6 X phai cat bo hinh quat tron AOB rdi dan hai ban kinh OA va OB lai
vé6i nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi x la goc & tam hinh quat tron ding 1am
phéu. Tim x dé thé tich phéu Ién nhat ?

Cau 83. Cho mot miéng tén hinh tron ¢ ban kinh 50cm. Biét hinh nén cd thé tich 16n nhét khi
dién tich toan phan cia hinh non bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén ¢6 béan kinh
day bang
A. 1042cm.

B. 50v2cm.

C. 20cm.

D

. 25cm.

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 1: MAT NON, HINH NON, KHOI NON
1D 2A 3B 4B 5C 6A 7D 8D 9A 10C

11A 12A 13A 14A 15B 16A 17D 18B 19A 20A
21D 22A 23A 24B 25B 26C 27C 28B 29A 30A
31D 32A 33A 34A 35D 36B 37D 38B 39D 40D
41C 42D 43C 44A 45A 46B 47A 48B 49D 50D
51A 52A 53D 54D 55B S56A 57B 58C 59B 60D
61A 62D 63B 64B 65C 66D 67D 68A 69A 70C
71B 72A 73C T4A 75D 76B 7T71A 78B 79D 80A
81B 82B 83D
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

BAI 2. MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

PHAN I. Li THUYET VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

Puwong cao: |h=00/|

© Mit tru — Hinh tru va céc yéu t6 lién quan ©

& Sw hinh thanh mat tru, hinh
tru:

Xét hai duong thang song song d,

A va hinh chir nhat OABO’ nhu
hinh.

Quay mit phing chtra hai duong
thing d, A quanh duong thing A
thi duwong thang d sinh ra mot mat
tru (tron xoay) co truc la A va ban
kinh bang khoang cach gittad va A .

Puong gap khuc OABO' tao ra mét hinh tru (tron xoay) cé:

Puong sinh: [| = AB=CD]|. Tacé: [I=h]

Ban kinh diy: [r=0OA=0D=0'B=0'C|.

Truc la duong thang A (qua tdm hai dudng tron day O, O').
Thiét dién qua truc: La hinh chit nhat ABCD.

Céac cong thic lién quan |

o Chu vi day:[p = 27|
2

e Dién tich day: |S, =7r"|.

e Thé tich khéi tru:
V =hsS, =hzr?|.

¢ Dién tich xung quanh:
Sq =2mrl =27rh|

e Dién tich toan phan:
Sp =Sy +2S, =27rth+ 2712,

Vidu 1. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1, AD=2.Goi M, N lan D
luot 14 trung diém cua AD va BC. Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh (4
truc MN ta dugc mét hinh tru. Tim dién tich toan phan cua hinh tru d4 cho:
tinh thé tich khéi try tuong @ng.

= Lo gidgi: Taco: r=%=1;l=AB=1=h.

Thé tich khdi tru dé cho: V = %m’zh = % .

@Cat hinh tru bang mét mt
phéng vubng goc Vdi truc cia no,
thiét dién tao thanh 12 mot duong
tron, khi do ta thu duoc hai hinh tru
c6 tong chiéu cao bang hinh tru ban
dau, ban kinh day bang nhau va
bang ban kinh day hinh try ban dau.

-
-

~

Dién tich toan phan cua hinh tru: S =271l +22r* =27.1.1+2.7.1% =4r . N R

h+h, =h|;
Syt + Sugz = Syq ;

:

S, +8S,,=S5, +25,|.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Vidu 2. Cat mét hinh tru c6 chiéu cao 3a bang mot mit phang vuéng goc véi truc caa né, ta thu
dugc hai hinh try cé téng dién tich toan phan 16n hon dién tich toan phan cua hinh tru ban dau
87a”. Tim thé tich khdi tru ban dau.

:lLoigigi: Taco: S, +8S,, =S, +2S, =S, +8ma®;suyra S, = 4ma’® = nr’ = r = 2a.

tpl

Thé tich khdi tru ban dau: V = zr*h = 7r(2a)2 3a=127a’.
© Thiét dién qua truc caa hinh tru & Pic biét

o Xét mdt mit phang qua truc OO" cua hinh tru va

A OZ> cit hai day hinh tru theo cac duong kinh AC, BC. Thiét dién qua
Khi d6 hinh chi# nhat ABCD dwoc goi 1a thiét truc hinh tru la
! ? dign qua truc cia hinh tru. hinh vuéng
Mit phing (ABCD) chia hinh tru ban diu thanh hai | ¢anh a, ta co:

d .k &=J  ntra hinh try, ta n6i (ABCD) 1a mot mat phang dbi :

\ _______ -,-"—'4'0’ 1)
Bﬁr”"/ xtng cua hinh try nay.

Vidu 3. Mot hinh try (T) c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuéng véi dudng chéo 2a.
a) Tim chu vi va dién tich thiét dién do. 7 ,
b) Tim dién tich xung quanh hinh try (T), thé tich khoi tru twong Gng.

N . R 2
2 L1 gigi: Hinh vuong c6 duong chéo 2a nén canh hinh vudéng do la Tz —a2.
Chu vi thiét dién : C,,., = 4a+/2 ; dién tich thiét dién : Sgep = (a\/_) =2a’.

av2

Thiét dién qua truc 1a hinh vuéng canh av2 nén 2r=l=h=a2=r= —

Dién tich xung quanh hinh try (T): S, = 27th =27, i a2 =27a?,
7za3\/§

2
© Hinh tru cut (hay phién tru) & Cac cong thic lién quan

2 2
Thé tich khéi tru (T): V.. = zr*h = z.| Y2 | ay2 =
™ 2

@Néu ta cdat mgt hinh tru bgi mgt mat
phéing khong vuéng goc vdi truc cia e Dién tich xung quanh:
hinh try, dong thoi khong cat dwong S, =7r(h+h,)|.
tron day hinh tru dé thi ta sé thu dugc

hai phan déu I hinh phién tru (thiét dién

e Dién tich toan phan:
S —S +S. +8S

Xét hinh phién try & bén, trong do r 1a | ® Thé tich:
ban kinh dudng tron day cua hinh tru ban dau (lac chua bi cat); V = op? h +h,
h,, h, 1an luot 12 khoang cach ngin nhat va dai nhat tir mot diém -7 '

thudc elip dén mat phang chia dudng tron day.

DE KHONG MOT Al B] BO LAI PHIA SAU

Ia h\lnh ellp) tp elip hinhtron | *

Vidu 4. Tim dién tich xung quanh va thé tich cia phién tru duoc cho nhu hinh v&.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

=L gidi:

Taco: h =5, h,=10,r=6.

Dién tich phién tru: S, = zr (h +h,)=7.6(5+10) =90x.
Thé tich phién try: V = zr? (@j = ﬂ.62.(¥j =270 .

O Hinh ném & Céc cbng thuec lién quan

& Xét mot e Hinh ném loai 1:
—s nira hinh try Thé tich:
W - (T) (dwoc cit 2 .
(= bsi mat mat \% :Er tan ¢|.
~| 17 phing qua
N7 T truc). Tiép
- tuc cat (T) e Hinh ném loai 2:
bai mot phang phang di qua diém chinh _ Thé tich:
giita cung ban nguyét caa mot ddy va | T 2
duong kinh cua day con lai, ta thu dugc = V = (— ——j r’tang
hai hinh ném: Hinh ném logi 1 va hinh 5

- [#)
ném logi 2. l/

Vidu 5. Cho mét coc thuy tinh hinh try, dudng kinh trong long day coc biang 6¢m, chidu cao

trong long céc bang 10cm dang chira mot luong nude. Bé An nghiéng cdc nuéc, vira lic nude

cham miéng cdc thi duong kinh day cé¢ nam ngay bé mit nuge. Tim thé tich luong nudc b trong

coc thuy tinh do.

Zs\l_jri gigi: Nhdn xét: Ddy la hinh ném logi 1.

Thé tich luvong nudce la:

V= 2 r’*tang = E.r3.E = z.rz.h = 2.32.10 =60cm®.
3 r 3 3

© Hinh tru ngoai tiép ling tru tam giac déu © Vi du minh hea
o . Vidu 6. Tim thé tich khdi tru
Q)A “Xethinh tru ngogi tiép lang ng0a.i tiép lang try tam giac déu
a @) G .7 A DI g <
W, tru tam gidac d“eu ABC.A'B'C $ canh déy bing <3 . canh bén
B . C | c6canh day bang a, canh bén S CEI (e RIS R G2
2 bang b. Ta co: balr_lg_z._ _
b itk b = Lol gidi:
b 2 a3 |aV3
= = —=— = - 3. 3
a0l 3" 2 3 o Tacé:rzgzl,hza
00'=[b=h|. Thé tich khdi tru:
V =7r*h=3r.

DE KHONG MOT Al B| BO LAI PHIA SAU

© Hinh tru ndi tiép ling tru tam giac déu & Vi du minh hea
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

@Xét hinh tru ngi tiép
lang tru tam gidc déu
ABC.A'B'C’ c06 canh day
bang a, canh bén bang b.
Taco: OO0’ =|b=h|;

Vidu 7. Tim dién tich toan
phan hinh try néi tiép lang tru
tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢
canh day bing 2+/3, canh bén

bang 3.
xLoigigi: Tacd: h=3;
— 2\/5\/5 _1 0
6 )

Stp =2xrh+ zr?

ling tru ik gidc déu
(hinh hop chir nhat co hai
mat d6i nhau 1 hinh
vuong) vai canh day
bang a, canh bén bang b,
ta co:

00" =[b=n|:
OA=¥=r

=2713+7=7x.
Vi du minh hea

Vidu 8. Tim thé tich khdi tru
ngoai tiép hinh lang try t& giéc
déu c6 canh bén bang 2a va
chu vi mét mit bén bang 12a.
2Ll gidgi: Goi x la canh day
lang tru thi chu vi mot mat bén:
2(x+2a)=12a=>x=4a;

4a\/§
2
V =zr*h=167za’.

:2ax/§; h=2a;

@Xét hinh tru ngi tiép

ling tru i gide déu

ABCD.A'B'C'D’ khi do6:
AB |a

oM ="2=|2=y],
2 |2

Vi du minh hoa
Vidu 9. Tim dién tich xung
quanh hinh try noi tiép hinh lap
phuong c6 canh 2a.
aLoi gidi:
Ta co: r=2—2a=a, h=2a.

Dién tich xung quanh hinh try:
S, =2nrh=2ra2a=4zra’.

DE KHONG MOT Al B| BO LAI PHIA SAU

Xét hinh tru ngoai tiép
hinh non c6 ban kinh
day r va chiéu cao h
(xem hinh).

Vi du minh hoa

Vi du 10. Cho hinh try (T) ngoai tiép
hinh nén (N) biét hinh non (N) c6 thiét
dién qua tryc 1a tam giac déu OAB va
dién tich tam giac OAB bing a?+/3 . Tim
thé tich khéi (T) theo a.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Khi d6 hinh try ndy c6 dinh va ciing c6 ban kinh day | 2Léi gidgi: Goi OA=0B = AB = x;

Ia r va chiéu cao h. 2[
SAOAB

h= 2a.2J§ =a3; V;, =ar’h=7a°\3.

—a\/_:x 2a=>r=a.

@Xét hinh tru ngi tiép hinh non ]
¢6 ban kinh d4y r va chiéucaoh | Vidu 11°,Ch‘_)‘h'”h
(hinh v&). Goi 7', k' = x 13 ban E?” (’;) ‘fob‘{h'i‘f ‘;’"0
: ng 3 va ban kin
kinh day va chiéu cao cua hinh a,l < N R
day bang 2. Tim
trl_l. o5y ” <
o h_p chieu cao cua hinh
Taco: —= — tru (T) ndi tiép hinh
r non (N) sao cho thé
=r'=Lx(h-h). tich khéi (T) dat gia
h tri 16n nhat, tim gia
Thayvao V, = mr".p'; tri I6n nhat do.
xmLoi gidi:
2 4rrh
Suyra: |V, = 7;le(h —x)’x| V&I x =h'. (V1 ) = 27
; _4r23 8rm
2 - — .
Vtm:ﬂx(h x).(h —x).2x < rth—x+h—x+2x : _‘27 \9 .
“  2h* 2h 3 Chiéu cao hinh truy la:
h_3
4rrh 47nrh . h h=x=—===1.
V,. < B hay Ve max = o . Khi d6: x:§ : 3 3

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

PHAN Il. PHAN LOAI BAI TAP

Dang 1. Hinh tru va cac yéu t6 cd ban

Cau 1. Cho khdi tru (T) c6 ban kinh ddy R=1, thé tich V =5z . Tinh di¢n tich toan phan cua

hinh try twong tng
A. S=12r. B. S=11x. C. S=10x. D.S=7r.

Hwong dén gidi:

Taco: V=7R*h=h= VZ— o 2 s,
R* #.l

Dién tich toan phan cua try twong ung l2: S, =27Rh+27R* = 27.1.5+27.1* =127r. Chen A.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 2. Mot hinh try c6 dién tich xung quanh bang 47a® va ban kinh day 14 a. Tinh d¢ dai duong
cao cua hinh tru do.
A a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.

Huwéng dadn gidi:

qu B 473’ B
2za  2ra
Vay d6 dai duong cao cua hinh try d6 1a h=2a. Chon B.

2a.

Di¢n tich xung quanh cta hinh tru: S, =27Rh=h=

X

Cau 3. Cho hinh tru (T) c6 d6 dai duong sinh I, ban kinh day r. Ky hi¢u S,; la di¢n tich xung
quanh cua (T). Cong thirc nao sau day la ding?

A. S, =3xrl. B. S, =27rl.
C. S, =nrl. D. S, =2xr’l.
Cau 4. Tinhthétich V cua khdi tru co ban kinh day r =4 va chiéu cao h=44/2.
A. V =1287. B. V=642
C. V=32r. D. V=32V27.
Cau 5. Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru biét hinh tru cé6 ban kinh day la a va duong cao la
a3
A. 2za’. B. 7a’.
C. 7za2\/§. D. 27ra2\/§.

Cau 6. Cho hinh tru c6 ban kinh day bang R, chiéu cao bang h. Biét rang hinh try d6 cé dién tich
toan phan gap doi dién tich xung quanh. Ménh d¢é nao sau day dtng?

A. R=h. B. R=2h.
C. h=2R. D. h=+/2R.
Cau 7. Thé tich khéi tru c6 ban kinh ddy r =a va chidu cao h=a+/2 bing
A. 472'a3\/§. B. 7ra3\/§.
3
C. 27a°. D. ”a3‘/§.
Cau 8. Cho hinh try c6 ban kinh day la 3 va thé tich bang 187. Dién tich xung quanh cua hinh try
bang
A. 18r. B. 36.
C. 12rx. D. 6.
Cau 9. Dién tich toan phan cta hinh tru ¢6 béan kinh duong tron day 1a 3, chidu cao 1a 6+/3 bing
A. 97Z'+367Z'\/§. B. 1872'+367r\/§.
C. 187 +187+/3. D. 67 +367/3.

Cau 10.Hinh tru c6 ban kinh d4y bing a va chiéu cao bing a~/3 . Khi d6 dién tich toan phan cua
hinh tru bang
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

A 2;za2(J§—1). B. 7a’ (1+J§).

C. 7ra2x/§. D. 2za? (1+\/§).

Cau 11. Cho khdi tru (T) c6 ban kinh day bang 4 va dién tich xung quanh bang 16. Tinh thé tich
V cua khéi try (T).
A. V =32r. B. V =64r.
C. V =16x. D. V =8x.

Cau 12. Cho hinh tru c6 dién tich xung quang bang 507 va d6 dai duong sinh bang duong kinh cua
duong tron day. Tinh ban kinh r cua duong tron day ?

A. r=5J2r. B. r=5.
C. r=5Jr. D. rzﬂ-

2
Cau 13. Mt hinh try c6 ban kinh day r =5cm, chiéu cao h =7cm. Tinh dién tich xung quanh cua
hinh tru.

A. S =35n(cm2). B. S =70n(cm2).

C. S:En(cmz). D. Szﬁn(cmz).
3 r \3 N 2 14
Céau 14. Cho khoi tru c6 chu vi day bang 4za va do dai duong cao bang a. Thé tich caa khoi tru
da cho bang
A. za’. B. gﬂ'a3.

C. 4ra’. D. 167a°.
Cau 15. Tinh dién tich xung quanh cua mét hinh tru cé chiéu cao 20 m, chu vi day bang 5m.

A. 50m?. B. 507 m?.

C. 100z m’. D. 100 m*.

Cau 16. Cho hinh tru c6 dién tich xung quang bang 87a” va ban kinh ddy bang a. Do dai dudng
sinh cua hinh try bang:
A. 4a. B. 8a.

C. 2a. D. 6a.
Cau 17. Tinh dién tich toan phan cua hinh try c6 ban kinh day a va duong cao a/3.

A 2na2(J§—1). B. za’+3.
C. naz(ﬁﬂ). D. 2za2(J§+1).

Cau 18. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 16za* va d6 dai duong sinh bang 2a. Tinh ban
kinh r cua duong tron day cua hinh try da cho.
A.r=4a. B. r=6a.

C.r=4r. D. r=8a.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 19. Cho mot khdi tru co dién tich xung quanh cia khdi tru bang 80 . Tinh thé tich caa khdi tru
bict khoang céch gitra hai day bang 10.
A. 1607 . B. 4007z .

C. 40r. D. 64r.

Cau 20. Cho khéi tru c6 ban kinh hinh tron day bang r va chiéu cao bang h. Hoi néu ting chiéu
cao lén 2 lan va tang ban kinh ddy 1én 3 1an thi thé tich cua khéi tru méi s& tang 1én bao nhiéu 1an?
A. 18 lan. B. 6 lan.

C. 36 lan. D. 12 lan.

Dang 2. Su hinh thanh mat tru, hinh tru

Cac trwong hop thwong gap

Xoay AABC quanh truc Al>
Quay xung quanh MN>
N

=
N

Cau 21.Trong khéng gian cho hinh chir nhat ABCD c6é AB=a, AC = a+/5. Tinh dién tich xung
quanh S, cua hinh tru khi quay duong gap khic BCDA xung quanh truc AB.

A. S, =278’ B. S,, = 4ra’.
C. S, =2a’. D. S, =4a’.

Huwong ddn gidi:
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

comnrmnoeena Khi xoay hinh chir nhat ABCD quanh AB, ta thu dugc hinh tru cé
1D chiéu cao h= AB=a va ban kinh day 1a r = BC, véi:

r=BC =/(av/5)? —a? = 2a.

=S, =2zrh=2r.2aa=4za’. Chen B.

Cau 22.Cho hinh thang ABCD vubng tai A va B voi AB=BC = % =a . Quay hinh thang va

mién trong cta n6 quanh duong thang chira canh BC . Tinh thé tich V caia khi tron xoay duoc
tao thanh.

3 3 3
A.V:47;a . B. v =278 C.V = rd’. 5, b = L

3 3

Huéng dén gidi:
Thé tich khdi can tim: V =V, -V, vai V, 1a thé tich khdi tru ¢6 ban kinh

B0 D \ 9 )
i y ddyla BA=a vachiéucao AD=2a; V, lathé tich khoi non co ban kinh
N day 1a B'D =a va chiéu cao CB'=a.
'|.+J 3
. Khidé V =V, -V, = 7z.a2.2a—%7z.a2.a: Sra Chon B.

Cau 23. Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB=2BC =2a. Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay hinh
phang ABCD quanh truc AD.

A. 4ra. B. 27a°.

C. 87a’. D. za°.

Cau 24. Trong khdng gian cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB =1, AD=2.Goi M, N lan luot la trung
diém cia AD vaBC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN ta dwgc mét hinh tru. Tinh
dién tich toan phan S, cua hinh try do.

A. Stp =4r. B. Stp =67.
C. Stp = 2. D. Stp =10r.

Cau 25. Cho hinh vuéng ABCD quay quanh canh AB tao ra hinh tru c6 d6 dai cua duong tron day
bang 4za. Tinhtheo a thé tich V cua hinh try nay.

A. V =2ra. B. V =4ra’.
3
C. V =873 D. V =87;a :
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 26. Cho hinh chit nhat ABCD c6 canh AB=4, AD=2. Goi M, N 1a trung diém céc canh
AB va CD. Cho hinh chit nhat ABCD quay quanh truc MN ta duoc hinh tru tron xoay c6 thé
tich V bang bao nhiéu ?

A. V =32r. B. V =167.

C. V=8r. D. V =4r.

Cau 27. Trong khong gian, cho hinh thang ABCD vudngtai A va D, c6 d6 dai cac canh la AD = a,
AB =5a, CD=2a. Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay khi quay hinh thang trén quanh truc

AB ?
A. V =57a°. B. V =67a°.
C. V=3za’ D. V =11ra°.

Cau 28. Trong khéng gian, cho hinh thang vuéng ABCD wvubng tai A va D c60 AB=3 va
DC = AD =1. Tinh thé tich V cua khéi tron xoay nhan duoc khi quay hinh thang ABCD xung
quanh truc DC.

A. V=21 B. V:%-
C. V=3r D. V=4§-

Cau 29. Cho hinh thang ABCD vubng tai A va D, AD=CD=a, AB=2a. Quay hinh thang
ABCD quanh dudng thang CD. Thé tich khéi tron xoay thu duoc bang

3
A T B. za’.
3 3
C. 4rra . D. S5ra .
3 3

Cau 30. Cho hinh thang vuéng ABCD c6 d6 dai hai ddy AB=2a, DC =4a, duong cao AD =2a.
Quay hinh thang ABCD quanh duong thang AB thu dugc khéi tron xoay (H). Tinh thé tich Vv
cua khdi (H).

3
A. V =87a% B. V= 2073za :

3
C. V =167a% D. V= 40’3’3 -

Cau 31. Cho hinh thang cdn ABCD c¢6 day nho AB =1, day 16n CD =3, canh bén AD =2. Quay
hinh thang quanh dudng thang AB. Tinh thé tich V cua khéi tron xoay tao thanh ?

A. V =3r. B v=2%.
c.v=IZ. D. v=2Z.
3 3
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 32. Cho lyc gidc déu ABCDEF c¢6 canh bang 4. Quay luc giac déu d6 quanh duong thang AD.
Theé tich V cua khoi tron xoay dugc sinh ra bang

A. V =32r.
B v 1287
3
c yolr
2
D. V =64r.

Cau 33. Nguoi ta can d6 mot éng thoat nudc hinh tru véi chiéu cao 200cm, do day cua thanh éng
la 15cm, duong kinh cua dng 12 80cm (nhu hinh v&). Tinh luong bé tdng can phai d6 éng thoat
nudc do ?

A. 0,1957 m°,

B. 0,187 m°.

C. 0,147 m.

D. 7 m’.
Cau 34. Cho hinh try c6 hai dudng tron day 1an luot 12 (O), (O). Biét thé tich khdi non co dinh 1a
O’ va day 1a hinh tron (O) 1a &, Thé tich cua khdi tru di cho bang

A. 28 o
B. 4a’.
10a® FAR N
C. . !
3 R PN
A HOR

D. 3a’. 7

Dang 3. Thiét dién qua truc cta hinh tru

~

Cau 35. Cat mot khéi tru boi mot mat phang qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh chix nhat ABCD
c6 AB va CD thudc hai day cua khoi tru. Biet AB=4a, BC =3a. Thé tich khoi tru da cho
bang
A. 127[8.3. o g o
B. 167a’. _

C. 4ra’. [
D. 8za°. Al 5
o

Huwoéng dén gidi:
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Do thiét dién qua truc 1a hinh chit nhat ABCD nén: r = % = 4—; =2a. Ma h=BC =3a.

Thé tich tru: V = zr’h = z.(2a)%.3a =127a°. Chon A.

Cau 36. Cat mot hinh tru boi mot mét phang qua truc cua né ta duoc thiét dién 1a mot hinh vuong
c6 canh bang 3a. Tinh dién tich toan phan caa khoi tru.
13a’x
A Sp=""—. B. S, =a’7+/3.
2 2
C. stpza’;‘/g. D. stpzﬂ%.
Huwéng ddn gidi:
4 = R 5 Thiét dién qua truc hinh try 1a mat hinh vudng c6 canh bang 3a nén ta c6
: d6 dai duong sinh | =3a va ban kinh dudng tron day 13 R = %a
!
2 2
| suyra s, =27RI+22R? =27.32 3a 427 2| 22727
C 2 2 2

Cau 37. Cat mot hinh tru bang mot mat phang qua truc cia no, ta duoc thict dién 1a mot hinh vudng
canh 2a. Dién tich xung quanh cua hinh tru bang
A. 27a®. B. 8za’.

C. 4ra’. D. 167a’.

Cau 38. Mbt hinh tru co ban kinh day a, ¢ thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Tinh theo a dién
tich xung quanh cua hinh tru.
A. rza’. B. 27a’.

C. 3ra. D. 4ra®.

Cau 39. Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a mét hinh vuéng, dién tich mdi mat day bang
S= 97Z(Cm2). Tinh dién tich xung quanh hinh tru do.

A. S, =36z(cm’). B. S,, =187 (cm?).
C. S, =727(cm?). D. S,, =97(cm’).

Cau 40. Cat mot khéi tru boi mot mat phang qua truc ta duoc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD c6
AB va CD thudc hai day cua khdi tru. Biét AB =4a, AC =5a. Tinh thé tich cua khéi try:
AV =127a°. B.V =167a’.

C.V =4ra’. D.V =8ra’.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 41. Thiét dién qua truc caa mot hinh tru 1a hinh vudng c6 canh 12 2a.Thé tich khéi tru duoc tao
nén bai hinh tru nay la:

3
A. 272, B, 27&
3
3
C. 8ra’. D. 87;a .

Cau 42. Cho mot khdi tru (S) c6 ban kinh d4y bang a. Biét thiét dién cua hinh tru qua truc 1a hinh
vudng cd chu vi bang 8. Thé tich caa khdi tru s& bang
A. 8r. B. 4r.

C. 2r. D. 16x.

Cau 43. Cat hinh try (T) bang mot mét phing di qua truc dugc thiét dién 1a mot hinh chit nhat c6
dién tich bang 30cm? va chu vi bang 26 cm. Biét chiéu dai cua hinh chix nhat 16n hon duong kinh
mat day cua hinh tru(T ). Dién tich toan phan cua (T) la:

23

A. 23z (cm?). B. T(cmz).
c. X (om). D. 697 (cm?).

Cau 44. Mot hinh try c6 ban kinh dy bang a, mat phang qua truc cat hinh try theo mot thiét dién
c6 dién tich bang 8a®. Dién tich xung quanh cia hinh tru bang
A. 4ra’. B. 8ra’.

C. 16za’. D. 2ra’.
Dang 4. Thiét dién song song vdi truc hinh tru
« ABCD la hinh chir nhat (hoac hinh vuéng):
. d(0,(P))=d(0O,(ABCD)) =OM véi M trung diém AB.
+ h=00"=AD=BC.
« Trong tam gidc OMA vuong tai M co:

) s i 2 ABY’
OA’ = OM? + MA* =d*(0,(P) +| — | -

- Dién tich cta thiét dién: S,,., = AB.CD = AB.h.
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HINH HOC 12 — MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU

Cau 45. Cho hinh tru c6 chicu cao bang 6a. Biét khi cat hinh tru da cho boi mot mat phang song
song Vvéi truc va cach truc mot khoang bang 3a, thiét dién thu duoc la mot hinh vuéng. Thé tich
ctia khdi tru duoc gigi han bai hinh tru da cho bang
A. 2167a’. B. 1507a’. C. 54rxa’. D. 1087a’.

Hudng dén gidi:
Theo dé c6 h=00'= AB=6a va OM =3a.

: =

Trong tam gidc OAM vubng tai M co: D: _—
z |

r=\JMA2+OM2:\/(§j +OM2=33\/§. i h:‘h

Suyra V = zr’h = z(3a+/2)?.6a =1087a°. Chon D. %_r_/

Cau 46. Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang a. Cat hinh tru bsi mot mat phang (P) song song voi
R < R . a fe 4 1a .
truc caa hinh tru va cach truc cua hinh tru mét khoang bang > ta duoc thiét dién la mot hinh
vuéng. Tinh thé tich khdi tru.

a3

A. 3za’. B. za’\/3. C. . D. za°.

4

Hwéng dan gidi:
Gia sir hinh vudng ABCD la thiét dién cua hinh tru cit boi (P).

Goi H, K lan luot 1a trung diém AD, BC. H

Tacod OH L AD=OH L(P)=d(0; (P))=0OH = OH =g.

Do d6: AD =2AH = 2/OA? ~OH’ =2a—*2/§=aJ§. T

~

/°
\\

Suyra; OO'=AB=AD=a+/3.

Thé tich khéi tru: V = zR%h = 7ra%a+/3 = za®+/3. Chen B.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 47. Cat mot hinh tru bang mit phiang (P) vubng géc mat day, ta duoc thiét dién 1a mot hinh
vuodng co dién tich bang 16. Biét khoang céch tir tim day hinh tru dén mat phang (P) bang 3. Thé
tich khéi tru da cho bang

A. 243~ B. SZT”
C. 52rx. D. 13rx.
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Cau 48. Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang 5cm va khoang céch giita hai day 1a 7cm. Cét khdi tru
boi mot mit phiang song song véi truc va cach tryc 3cm. Tinh dién tich S cua thiét dién dwoc tao
thanh.

A. 55cm?, B. 56cm?.

C. 53cm?. D. 46cm?.

Cau 49. Khi cit khdi tru boi mot mat phang song song vai truc va cach truc cua tru mot khoang bang
a~/3 ta duoc thiét dien 1a hinh vudng c6 dién tich bing 4a®. Thé tich caa khdi tru bing

A. 77 B. %zaﬁ
C. 3ra’ D. 8ra’.

Cau 50. Cho hinh tru c6 dudng cao h=5cm, ban kinh day r =3cm. Xét mat phang (P) song song
Véi truc cua hinh try, cach truc 2cm. Dién tich thiét dién cua hinh tru véi (P) bang

A. 5J5cm?. B. 6+/5cm?.

C. 3/5cm?. D. 10v/5cm?.

Cau 51. Mot khdi tru c6 ban kinh day r =5, khoang céch giira hai ddy h=4. Mt phang (P) song
song Vai truc cat khdi tru theo mot thiét dién Ia hinh vudng. Khoang céch tir tryc dén (P) bang
A. 3. B. V41

C. /29. D. 21

Cau 52. Mat hinh try c6 dién tich xung quanh bang 47 , thiét dién qua truc 1a hinh vudng. Mot mat
phdng («) song song véi truc, cat hinh tru theo thiét dién la i giac ABB'A’, biét mot canh ciia
thiét dién 1a mot day cung cua dudng tron day cua hinh tru va cang mot cung 120°. Tinh dién tich
thiet dién ABB'A’.

A 32, '
B. V3.
C. 243. J

¢ ()i;-—:.;_',:_l,:‘:'?.’é
D. 24/2. N

Cau 53. Cho hinh tru ¢ ban kinh day bang R va chiéu cao bing % Mt phang («) song song

Vi truc cua hinh tru va cach truc mot khoang bang e Tinh dién tich thiet dién cua hinh tru cat

bsi mat phang («).

2 2
A 2R3\/§. 8. 3R2\/§'
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2 2
C. 3R \/E D. 2R \/E
2 3
Cau 54. Mot khdi try c6 ban kinh day r =2a. O,0’ lan luot 13 tAm duong tron day. Mot mat phang
song song Vvéi truc va cach truc a\él_S , Cdt dudng tron (O') tai hai diém A, B. Biét thé tich cua
3
khéi tir dién OO’AB bing a ;{1—5 . Do dai duong cao caa hinh tru bang
A a. B. 6a.
C. 3a. D. 2a.

Dang 5. Thiét dién nghiéng so vdi truc hinh tru

Cau 55. Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron (O) va (O’), chiéu cao 2R va ban kinh day R.
Mot mat phang («) di qua trung diém cua OO’ va tao véi OO" mét goc 30°. Hoi (ar) cat
duong tron day theo mot day cung c6 do dai bang bao nhiéu?

2R+2 g 4R c 2R o 2R

3 33 3 3

Huwong ddn gidi:
Goi M 12 trung diém ciia OO’ va A, B la giao diém ctia mat phang
(@) véiduong tron (O); H 1a hinh chiéu cua O trén AB.

=%

Khi d6 goc gitta OO’ va mit phang («)1a goc OMH =30°.

R/3

Xét AMHO vuéng tai O : OH =0OM tan30° = Rtan30° = —3

Mi

-

2
Xét AAHO vudng tai H : AH =+/OA% —OH? :,/RZ—% :RT“SE.

2R/2

Do H la trung diém cia AB nén AB="—2=_Chen A.

Ne

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 56. Cho hinh try ¢ chiéu cao bing a+/2. Trén dudng tron day tha nhat caa hinh try I4y hai
diem A, B; trén duong tron day thir hai caa hinh try lay hai diém C, D sao cho ABCD Ila hinh
vuong va (ABCD) tao véi day cua hinh try goc 45°. Thé tich khdi tru di cho bang

3x/§7ra3 .
2

A. J3zad. B. 3J/27a% C. D. 3J27a’.

Huwong ddn gidi:
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Goi O, O’ la tam cua cac duong tron day hinh try va | 1a trung diém

A 00', M 1a trung diém CD.
Re) -, o L, .
? Tam giac IOM vudng can tai O (tam giac vudng co goc 45°) nén
B> : \ ~ '
N 00" h av2
\\\ \\‘L I\\\ OM = OI = = —= \/_ .
\ }\ \\\ 2
,/"—_":ty\"\\‘:\?p . R ~ N 2 2
TR Vi ABCD la hinh vuéng nén MC =IM =yOM* +0I° =a.

Do d6: r =0C =JOM? + MC? =¥.

B 3x/§7za3

Thé tich khéi try: V = zr’h = - Chon C.

Cau 57. Cho hinh try va hinh vuéng ABCD c6 canh a. Hai dinh lién tiép A, B nam trén duong tron
ddy thtr nhat va hai dinh con lai nim trén duong tron day thirc hai, mét phang (ABCD) tao Véi
day mot goc 45°. Khi d6 thé tich khéi tru 12

3 3
A.ﬁa\/E- B.3ﬂa\/§.

8 8

3 3
C.ﬂa\/g. D.Sﬁaﬁ.

16 16

Cau 58. Cho hinh try (T) c6 hai duong tron day véi tm lan luot 13 O va O'. Xét hinh chir nhat
ABCD c6 A, B ciing thugc (O’) va C, D ciing thugc (O) sao cho AB =a~/3, BC =2a, ddng
thoi (ABCD) tao véi mit phiang day hinh tru géc 60°. Thé tich caa khéi tru bing
A. 2za+/3. B. 7a®+/3/9.

C. za’3/3. D. za’\/3.

Cau 59. Mot hinh tru ¢6 ban kinh d4y bang chiéu cao va bang a. Mét hinh vudng ABCD c6 day
AB,CD la hai day cung ctia hai dudng tron day va (ABCD) khdng vudng géc véi day. Dién tich

hinh vuéng d6 bang
2
A2 B. 5a’.
4
2 2
c 5aV2. D. 22
2 2
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Cau 60. Cho hinhtru (T) c6 hai dudng tron day véi tam lan luot 12 O va O'. Xét hinh vudng ABCD
c6 A, B cung thuoc (O) va C, D cing thudc (O') va AB=a, dong thoi (ABCD) tao véi mat
phang day hinh tru goc 45°. Thé tich cua khdi tru bang

3
A. 3ra’y2 B. 37a’\/2.
16
3
C. 27za3\/§. D. 7za16x/§

Cau 61. Cho hinh try (T) c6 ban kinh va chiu cao déu bang 2+/2. Mot hinh vuong ABCD c6 hai
canh AB va CD lan luot 12 hai day cung caa hai dudng tron day, canh AD va BC khdng phai
duong sinh cua hinh try (T). Dién tich hinh vuéng ABCD bang

A. 20. B. 124/2.

c 40V2

; D. 1042.

Cau 62. Mot khoi gd hinh tru c6 duong kinh 0,5m va chiéu cao 1(m). Ngudi ta da cat khoi go,
phan con lai nhu hinh v& bén ¢ thé tich 1a vV . Tinh V.

3
A. %(ms).

B 2% (m).
C 6—Z(m3).
%(m3).

Cau 63. Cét mot khoi try bai mot mét phang ta duge mot khoi (H ) nhu hinh vé. Biét rang thiét dién

la mot elip c6 do dai truc 16n 1a 10, khoang céch gan nhat tir mot diém thugc thiét dién dén mat
day (chtra AB) bang 8, khoang céach xa nhat tir mot diém thudc thiét dién dén mat day (chira AB)
bang 14. Tinh thé tich cua (H).

A. Vi, =2757. ’
B.V,, =1767.

8
C. Vi) =192r.

(
D. V|, =704

w

D

[

14

Cau 64. Cho hinh tru ¢6 hai d4y 1 hinh tron tim O va O’, chidu cao h = a+/3. Mt phing di qua
tam O va tao voi OO’ mét goc 30°, cat hai duong tron thm O va O’ tai bdn diém 1a bén dinh
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cia mot hinh thang co day 16n gap doi ddy nho va dién tich bang 3a?. Thé tich caa khdi tru duoc
gidi han bai hinh tru da cho bang
J3ra’

A .
3

B. \/éﬂ'as )

J3ra’
12
J3ra® B | N

D. .
4

D

C.

Huwéng ddn gidi:
Chon B.

Xét hinh thang ABCD thoa man d¢ bai (BC la day 16n, AD la day nho) va R 1a ban kinh day cia
hinh tru.

. [BC=2R , . : ,
Ta c6: {BC_ZAD:AD:R.Ké Ol L AD tai | = AD 1 (00'l) = (ABCD) L (00'1).

Suy ra goc gitra OO’ va (ABCD) bang OOl . Theo gia thiét O'Ol =30°.

c0s001 =22 000 _av3_,
0 cos 30° ﬁ
2
AD +BC).IO R+2R).2a
Dién tich hinh thang ABCD: S, =% & 3a° :% <R=a

Thé tich caa khdi tru 1a; V = 7zR%h = za’.a\/3 = 7a%y3 .
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Dang 6. Hinh tru ngoai tiép, ndi tiép hinh da dién, hinh nén

Tam O va ban kinh R ciia dwdng tron ngoai tiép, ndi tiép mat sé da giac can nhé:

Hinh chit nhat R = A_ZC _BD,

c

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Tam gi4c déu Tam giac vubng
BC
RzAG:EAM :E.AB"E:AB"E. R:AO:T.
3 3 2 3
A B A
H
r
’
O 0O D
D C C
N R AB
Hinh vuong: r =—=- Hinh thoi r =OH = 2~08.

AB
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A B
G=0
M
C
C
. . b+c-a
\ . Tam giac vuong r = .
Tam giac déu r = MG = % AM = ABG\@- g d 2

CAu 65. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh déy bang a va chiéu cao
bang h. Tinh thé tich V cua khoi tru ngoai tiép lang tru da cho.

A.V =3ra’h. B.V =zxa’h. C.V=

9 ' 3

ra’h ra’h

Huéng dén gidi:

Khdi tru ngoai tiép lang tru c6 duong tron day ngoai tiép tam giac day cta 4 ¢
lang try, ban kinh duong tron day la R = Ea—\/é = % ; chiéu cao hinh S - 32“

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

2 |
tru bang véi chiéu cao lang tru (va bang h). 5 :
’ |
2 r 1 2 "I — —
Vay the tich cta khoi tru cantimla V =h.S = h.ﬂ'.(@j _rah . ke
3 3 &J//
Chen D. 7
Cau 66. Mot hinhﬁtru c6 hai day 12 hai hinh tron ndi tiép hai mat caa mot hinh lap phuong canh
bang 1. Tinh thé tich caa khoi tru do.
T
A. > —
|
B ~. i
4 R
|
C. | :
Il
T | A e e e gt = [
L e v
3 2 s .

Huwong ddn gidi:

\ PR A : N 1
Duong tron day hinh try 1la duong tron néi tiep hinh vudng canh bang 1 nén co6 ban kinh R = >

chiéu cao hinh tru bang véi canh cua hinh 1ap phwong va bang 1.
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2
Vay thé tich khéi tru 13 V = zR%h = ﬁ(%j 1= %. Chon B.

Cau 67. Cho tu dién déu ABCD c6 canh bang 4. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try c6
mot dudng tron ddy 1a duong tron noi tiép tam giac BCD va chiéu cao bang chiéu cao cua tir
dién ABCD.

B 16727

=

A S, =

B. S, =8V2r.

_ 16\/§7r _

C. S,="73

D. S,,=83r.

Huéng dén gidi:

Puong tron day hinh tru noi tiép tam gidc déu BCD nén c6 béan kinh r = %% = —233
2

Chiéu cao hinh tru 1a AH =+/AB? —BH? \/42 {%%} :%,

Di¢n tich xung quanh hinh try S, =27zrh =27, Zf . 4;@ = 167;\/5 .Chon A.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 68. Cho hinh Iap phuong ABCD.AB'C'D" c6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh hinh
tru ¢6 hai duong tron day ngoai tiép hai hinh vubng ABCD va A'B'C'D’. Dién tich S bang

A. za’. B. z/2a’
2
C. /3%, D. ”*/Ea :
Cau 69. Tinh thé tich V cua khdi try ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a.
3
A. ra B. za’.
4
ra’
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Cau 70. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’' ¢c6 AB =2a, AD =3a va AA =4a. Tinh thé
tich V cua khdi tru ngoai tiép hinh hop chix nhat ABCD.A'B'C'D..

3
A. 14‘;;’3 : B. 13ra’.
C. 24ra’. D. 13a°.

Cau 71. Cho hinh hop chir nhat ABCD.AB'C'D’ ¢c6 AB=AD=2a, AA —3a+/2. Tinh dién tich
toan phan cua hinh try co hai day 1an luot ngoai tiép hai day cua hinh hop chir nhat da cho.
A. Tra’. B. 167a’.

C. 127a°. D. 20xa’.

Cau 72. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AD=8, CD=6, AC'=12. Dién tich toan
phan cua hinh tru c6 hai dudng tron day 1a hai dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat ABCD va
AB'C'D’ bang

A. 5767 B. 10(2\11+5)7.
C. 26r. D. 5(4\11+4)x.

Cau 73. Cho hinh lang try déu ABC.A'B'C’, biét goc giira hai mat phang —
(A'BC) va (ABC) bang 45°, dién tich tam giac ABC bing a®\6.
Tinh dién tich xung quanh caa hinh try ngoai tiép hinh ling tru R
ABC.A'B'C'.

47ra2\/§
3

A

B. 27a’.

C. 4rza’.

8ra’ \/§
3

Cau 74. Mot hinh try c6 thiét dién qua tryc 1a hinh vudng, dién tich xung
quanh bang 36za’. Tinh thé tich V cua lang tru luc giac déu noi tiép
hinh tru.

AV =274/38%,

D.

B. V =81./3a°.

C.V =24/3a%.

D. V =364/3a°. \_:___/,a/
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Cau 75. Cho ling try dang ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang2a, day ABC la tam giac vuéng
can tai A, goc giita AC’ va mat phang(BCC'B’) bang30°. Thé tich cua khdi tru ngoai tiép lang
tru ABC.A'B'C’ bing
A. za’. B. 27a°.

C. 4ra’. D. 3za’.

Cau 76. Lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh d4y bang a, canh bén bang 3a va c6 hai day
2 hai tam giac ngi tiép hai duong tron day caa hinh tru (T). Tinh thé tich V cua khdi tru (T).
AV =ra’ B. V =37a’.

C. V =67a’. D. V =33za".
CAau 77. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 tam giac ABC vudng can tai B, AB=a+2 va

canh bén AA’ = a+/6. Dién tich xung quanh caa hinh try ngoai tiép hinh ling tru di cho bing
A. 4ra’+/6. B. 4ra’.

C. 272'3.2\/6. D. 72'3.2\/6.

Cau 78. Cho hinh lap phuong c6 canh biang 40 cm va mét hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi
tiép hai mat d6i dién cua hinh lap phuong. Goi S,, S, lan luot 1a dién tich toan phan cia hinh lap

phuong va dién tich toan phan cia hinh try. Tinh S=S,+S, (cm?).
A. S =4(2400+ 7). B. S =2400(4+7).
C.S=2400(4+37).  D.S=4(2400+37).

Cau 79. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’ c6 canh ddy bang a, canh bén bang 2a. Thé tich cua
hinh try c6 hai day noi tiép hinh lang tru bang

3

A. 27a% B. &,
6

3

C. rd’ D. 72,
12

CAau 80. Cho hinh lang tru du ABC.A'B'C’ ¢6 canh day bang a+/3, canh bén bing 4a. Thé tich cua
hinh try c6 hai day noi tiép hinh ling tru bang
ra’

3
C. ra’. D ra
12
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Cau 81. Cho hinh lang try dung ABC.A'B'C’ c6 canh ddy ABC la tam giac vuong tai A voi
AB =6a, AC =8a va AA' =12a. Thé tich cua hinh tru c6 hai day noi tiép hinh lang tru bang

za’ g &
C12 "6
3
C. 487a° D. 48;’3 :

Cau 82. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c0 tat ca cac canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh
S,q cuahinh try c6 mot duong tron day 1a duong tron ni tiép tam gidc ABC va chiéu cao bang

chiéu cao hinh chép S.ABC dinh S.

A S, - 16\57[.
B. S,, =372
C. s, - 16\3@@
D. S, =8V3r.

Cau 83. Cho hinh chdp tir giac déu S.ABCD ¢ tat ca cac canh déu bang 4. Tinh dién tich xung
quanh S, cua hinh try c6 mét duong tron day 1a duong tron noi tiép ti giac ABCD va chiéu cao
bang chiéu cao hinh chép S.ABCD dinh S.

A. S, =16y27. B. S, =8V2r.
C. S, =163r. D. S,,=8v3r.

Cau 84. Cho hinh chop ta gidc S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuong ABCD canh bang 4, mat bén SAB
la tam gidc déu va ndm trong mat phang vudng géc véi mat day. Tinh dién tich xung quanh S,
cua hinh tru c6 mot duong tron day 1a dudng tron noi tiép ta gidc ABCD va chiéu cao bang chiéu
cao hinh chép S.ABCD dinh S.

A S, = 16?”- B. S, =827
C. S,= 16?”- D. S,, =837

Cau 85. Cho hinh chop tam giac S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 4, mat bén SAB
1 tam gidc déu va nam trong mat phang vudng goc véi mit day. Tinh dién tich xung quanh cia
hinh tru c6 mot duong tron day la duong tron ngoai tiep tam gidc ABC va chiéu cao bang chiéu
cao hinh chop S.ABC dinh S.

A. S, =8r. B. S, =8\2x.
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C. S, =16r. D. S,, =83r.

Dang 7. Hinh da dién c6 tat ca canh chia trong hinh tru

Cau 86. Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuéng ABCD canh bang 2\/§(cm) voi AB la

duong kinh cua duong tron day tam O. Goi M 1a diém thudc cung AB cua dudng tron day sao
cho ABM =60°. Thé tich caa khéi ta dign ACDM la:
A.V =3(cm?). B.V =4(cm®).

C.V:G(cm3). D.Vz?(cm3).

Hudng dén giai:
Taco: AMAB vudng tai M c6 B=60° nén MB =+/3; MA=3.

Goi H Ia hinh chiéu coa M trén AB, suy ra MH L(ACD) va

MB.MA 3 ) 1 N
MH = =—. Tacé: S,.. ==.24/3.24/3 =6. i
AB 2 ACD 2 \/7 \/7 /; :\\

N 1 1
Viay VM.ACD :éMH-S ACD :g-

6=3(cm®). Chen A.

N w

Cau 87. Mt hinh tru c6 ban kinh day bang 50 cm va c6 chiéu cao la 50cm. Mot doan thang AB c6
chiéu dai 12 100cm va c6 hai ddu mat nam trén hai dudng tron day. Tinh khoang céch d tir doan
thang d6 dén truc hinh tru.

A. d =50cm. B. d =50+/3cm.

C.d=25cm. D. d =253 cm.
CAu 88. Cho hinh tru c6 ban kinh R va chidu cao +/3R . Hai diém A, B lin luot ndm trén hai duong

tron day sao cho goc gitra AB va truc d cua hinh tru bang 30°. Tinh khoang cach giita AB va
truc cua hinh try:

A d(AB,d):RTﬁ. B. d(AB,d)=R.
C.d(AB,d)=RJ3. D, d(AB,d):g.

Cau 89. Mot khdi tru c6 ban kinh day r =2a. O,0’ lan luot 1a tam duong tron day. Mot mat phang
: . 1
song song Vi truc va cach truc a\é_S

3
khéi tir dign OO'AB bing 2 ;/1—5
A a. B. 6a.

, cit duong tron (O') tai hai diém A, B. Biét thé tich cua

. Do dai duong cao caa hinh try bang
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C. 3a. D. 2a.

Cau 90. Cho khéi tru c6 day 1a cac duong tron tam (O), (0') ¢6 ban kinh 1a R va chidu cao h = Ry/2
. Goi A, B lan luot la cac diém thugc (O) va (O’) sao cho OA vudng géc véi O'B. Ti s6 thé
tich cua khi tir dién OO'AB vdi thé tich khoi try Ia:

2

g .

1

37

L

67

1

A

A

D.

Cau 91. Cho hinh try ¢ hai déy 1a c4c hinh tron (O), (O') ban kinh bang a, chiéu cao hinh tru gap
hai lan ban kinh day. Cac diém A, B tuong (ing nam trén hai duong tron (O), (O') sao cho
AB = ax/6. Tinh thé tich khdi tir dién ABOO' theo a.

A g, &5
5 =
C2a3 D2a3\£
- =

Dang 8. Max-min va bai toan thuc té

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 92. Mot dai Iy xing dau can lam mot cai bon dau hinh try bang ton cé thé tich 16z m*. Tim
ban kinh day r cua hinh tru sao cho hinh try dugc 1am ra it ton nguyén vat lidu nhat.
A.0,8m. B.1,2m. C.2m. D.24m.

Hudng dén gidi:
Goi r, h lan luot 1a ban kinh day va chiéu cao caa khdi tru (r, h>0).

Cong thic thé tich khdi tru: V =h.S, =hzr’ =16zx =h = 1r—§ :

Dién tich toan phan hinh tru: S, =S, +2S; = 2zrh+271? = 27rr.¥+ 271’ = ZE(E-F rz) :
r r
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Ta sé khao sat ham Sp = 27{16

, 16 27(2r° -16)
S, = 27[(—r—2+2rj =
Bang bién thién:

r 2 +00

s, | — 0 + Z %

Dé viéc ché tao ra cai bon dau hinh try sao cho it tén kém nguyén vat liéu nhat thi dién tich toan

S, % T 247z/

phan cuaa hinh try dat gié tri nho nhat, khi ¢6 r =2m. Chen C.

voi

r>0.

; Sp=0=r°-8=0<r=2 (thoa diéukién r>0).

Céau 93. Mot khac 96 c6 dang khéi non c6 ban kinh
déy r =30cm, chiéu cao h=120cm. Anh tho moc
ché tac khac go @6 thanh mot khiic gb ¢ dang khoi
tru nhu hinh vé&. Goi V__ la thé tich 16n nhét caa
khtc g6 co thé ché tac dugc. TinhV__ .

A V_ =016z m’. B.V_, =0,0247 m®,

C.V,, =0,367 m’. D.V,, =0,0167 m°.

——————

- —————

Huwong ddn gidi:
Goi chiéu cao hinh try duoc tao thanh 13 AM =x (cm)
(0 < x<120) va mo hinh dugc cho nhu hinh vé.

Do hai tam giac SMN va SAB ddng dang (c6 S chung,
SMN =SAB =90°), ta co:
MN _SM _ MN _120-x _ .\ o0 X

AB SA 30 120 4

Vay khdi tru méi duoc tao thanh c6 bén kinh MN =30—§,

duong cao AM = x nén c6  thé  tich:
2
V=z[30-2] x=r2/30-2||30-% |22 . ChenD.
4 4 4)2

# CAch giai 1: Sir dung BPT Cé-si.
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3
o . . | 30-7+30-747
Theo bat dang thirc Co-si, ta co: (3O—Zj.(30——j.§£ 4 4 21 _90° .

Do d6: V <27.20° =V__ =16 0007 cm®=0,0167 m?>.

#A CAch giai 2: Khio sat ham sb.

2
Xét ham séV(x):;r(so_%] x=7r(900x—15x2+%x3j véi 0<x<120.

; 3x° x=120 (loaii)
Tacé V'(x)=x|900-30x+— |=0< .
16 Xx=40  (nhadn)

Bang bién thién:
40 120

X o
V() — \5

Dé thay V. =16 0007 cm®=0,0167 m°.

max

Cau 94. Nguoi ta 1am ta tap co tay nhu hinh v& v6i hai dau 12 hai khdi tru bang nhau va tay cam
cting 1a khoi tru. Biét hai dau la hai khoi tru duong kinh day bang 12, chiéu cao bang 6, chiéu dai
ta bang 30 va ban kinh tay cam la 2. Hay tinh thé tich vat liéu lam nén ta tay do.

A. 1087 .

B. 64807 /_ﬁr
C. 502z %ﬂ
D. 5047.

Cau 95. Mot ngudi thg c6 mot khdi da hinh tru. Ké hai duong kinh MN, PQ cua hai ddy sao cho
MN L PQ. Nguoi thg d6 cit khdi d4 theo cac mat di qua 3 trong 4 diém M, N,P,Q dé khdi da
¢6 hinh ta dién MNPQ. Biét MN =60 cm va thé tich khdi tir dién MNPQ =30 dm?. Hay tinh thé
tich luong da cit bo.

A. 101, 3dm’. B. 111, 4dm®.

C. 121,3dm®. D. 141,3dm?.
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Cau 96. Mot nha may can san xuat cac hop hinh tru kin ca hai dau cd thé tich V' cho trudc. Méi
quan h¢ gitra ban kinh day R va chiéu cao h cuaa hinh tru dé di¢n tich toan phan hinh try nhé nhat

la
A. h=3R B. R=h.
C. h=2R. D. R=2h.

Cau 97. Mot don vi san xuat hop dung thude dung tich 2dm® dang hinh tru c6 day 13 hinh tron. Nha
san xuat chon ban kinh day R cua hinh hop gan véi so nao deé it ton vat ligu nhat ?
A. R=~137dm. B. R=1dm.

C. R=2dm. D. R~0,68dm.

Cau 98. Khi thiét ké vo lon sira hinh try cac nha thiét ké luon dt muc tiéu sao cho chi phi lam vo
lon 1a nhé nhat. Muon thé tich khoi tru bang V- ma dién tich toan phan cua hinh tru la nho nhat thi
ban kinh R cua duong tron day khoi tru bang gia tri nao sau day ?

A. R:iﬁ- B. R=-V.
T

C. R= /i- D. R:s/i-
27 27

Cau 99. Mot dai 1y xang dau can lam maot cai bon dau hinh try bang tén cé thé tich 167z. Tim ban
kinh day r cua hinh tru sao cho hinh try dugc lam ra it ton nguyén vat liéu nhat.
A. 0,8 m. B.1,2m.

C.2m. D.2,4m.

Cau 100. Pé chira 7(m®) nudc ngot ngudi ta xay mot bdn hinh try ¢d nap. Hoi ban kinh r cua day
hinh tru nhan gia tri nao sau day dé tiét kiém vat liéu nhat.

A r=3%2r. B r:sfl.
27

C. rzsli- D. r:B/i‘
3r A

Cau 101. Mot khc gb ¢ dang khdi nén ¢ ban kinh day r =50cm chiéu
cao h=150cm. Anh thg moc ché tac khic gd d6 thanh mot khic gb co
dang khdi try nhu hinh v&. Goi V 14 thé tich 16n nhét caa khic gd dang
khi tru cd thé ché tac duoc. Tim dién tich xung quanh cua khéi tru c6
thé tich 16n nhat do ?

A. %mz. B. 7 m?
c. Zm D. £ m2
3 4
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Cau 102. Cho hinh nén (N) c6 ban kinh day r =20cm chiéu cao h=60cm vamot hinh try (T) noi
tiép hinh nén (N). Thé tich cua hinh try (T) c6 dién tich xung quanh 16n nhét bang
A. 30007zcm?®.

o, 0,

C. 36007zcm’.

D. 40007zcm®.

Cau 103. C6 tam bia hinh tam giac vudng can ABC c6 canh huyén BC bing a. Nguoi ta mudn cit
tam bia d6 thanh hinh chir nhat MNPQ roi cudn lai thanh mét hinh tru khong day nhu hinh vé.
Dién tich hinh chit nhat d6 bang bao nhiéu dé dién tich xung quanh cua hinh tru 13 16n nhat ?

NS 5 & 4
2 C O,
2 2

c. & D &, A k ’
12 8 B 0 P c

Cau 104. Cho tam giac SOA vudng tai O ¢6 MN [|SO véi M, N lan luot nam trén canh SA, OA
nhu hinh v& bén dudi. Bat SO = h khong dbi. Khi quay hinh vé quanh SO thi tao thanh mat hinh
tru noi tiép hinh nén dinh S ¢ day 1a hinh tron tiam O ban kinh R =OA. Tim d6 dai cia MN
theo h dé thé tich khdi tru 1 I6n nhat.

S
A. MN:E-
2
B. MNzh-
3 M
C. MN:E-
4
D. I\/lN:E G‘ .1"\.- A
6

Cau 105. Mot co sé san suat do gia dung duoc dit hang 1am céc chiéc hop kin hinh tru bing nhém
dé dung rugu co thé tich 1a V =287za° (a>0). V&i muc dich tiét kiém san suat va mang lai loi

nhuan cao nhat thi co s& s& san xuat nhitng chiéc hop hinh tru c6 ban kinh day R sao cho dién tich
nhom can dung la it nhat. Tim R.

A. R=ad7. B. R=2a%7. C. R=2a%14. D. R=a¥14.
Huwong ddn gidi:

Nhdn xét: Dién tich nhdm cn dung dé san xuét chinh la dién tich toan phan S, cua hinh tru.
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@ HOANG XUAN NHAN

3

Thé tich khdi tru: V = zR*h=28za®> = h = 22? (véi h 1a chiéu cao chiéc hop hinh tru).

Taco: S, =27Rh+27R?* = 282" , S =27 ( 2§a j 0=R=ail4.
Bang bién thién:
R 0 af.-"lT!- +o
S — 0 +
S — -
B xhﬁ S'_"l'iﬂ #-’,JJ}--—

Vay khi dién tich nhém dwoc ding it nhét thi ban kinh day cua hop hinh tru 1a R =a3/14 .
Cau 106. Mot cong ty san xuat bit chi c6 dang hinh lang tru luc gidc déu c6
chiéu cao 18cm va day la hinh lyc gi&c ndi tiep duong tron duong kinh
1cm . But chi duoc cau tao tir hai thanh phan chinh la than chi va bot gd ép,

than chi 1a mét khéi tru & trung tam c6 duong kinh %cm  gi4 thanh 540

ding gia cua mot cai but chi dugc cong ty ban ra biét gia nguyén vat lidu
chiém 15,58% gia thanh san pham.

dong/cm?®. Bot gb ép xung quanh cé gia thanh 100 dong/cm?®. Tinh gan
B. 8000 déng. g N

A. 10000 dong.
C. 5000 déng.

-

D. 3000 dong.

Huwéng dan gidi
Chon A.

Goi R va r lan luot 14 ban kinh duong tron ngoai tiép luc giac déu va ban

kinh cua 16i than chi. Tacé 2R=1= Rz%cm va r:%cm. 0.5 cm !
0,5cm
L T R'Y3 _1\3_343

_el
4 4

Goi V la thé tich ciia khéi lang tru luc gidc déu. V,, V, lan luot Ia thé tich caa khdi than chi va
bot g6 dung dé 1am ra mot cay bat chi.

33 ., 2743 1
4

TacéV:S.h_—18_ cm®; V, = nrzhzn__2,18=2_2

m* =V, =V V—E—Q—TE m°.
4 32
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Do d6, gia nguyén vat liéu dung dé lam mot cay bt chi 1a 540V, +100V, .

Gia ban mét cay bt chi 13: (5401, +100V,). 1;028 [540 - 100[_27f_2_72“]]_

100
15,58

~10000.

N R

Cau 107. Mot hop dung bdng tennis pé dang h‘|‘nh tru. Biét rang hop chira Q / \
vira khit ba qua bong tennis dugc xep theo chieu doc, cac qua bong tennis |© - -

¢6 kich thudc nhu nhau. Thé tich phan khong gian con trong chiém ti Ié ] > <

a% so vé6i hop dung bong tennis. S6 a gan ding véi s6 nao sau day? b o

A. 50.

e g h=GR
B. 66. ><
C. 30.

b

Huwéng dan gidi
Chon D.
Dit h, R lan luot 1 duong cao va béan kinh hinh duong tron day cua hop dung bong tennis.

Dé thay mdi qua bong tennis ¢6 ciing ban kinh R véi hinh tron day caa hop va h=6R.

Tong thé tich cua ba qua bong 1a V, = 3.%7:R3 =47R*. Thé tich caa hop 1a V, = 7R*h = 62R?;
Thé tich phan con trong caa hop dung bong la V, =V, -V, = 2zR®.

Ti Ié phan khong gian con trong so véi hop dung bong 1a a = z—z = % ~0,33=33%.

0

Cau 108. Str dung manh inox hinh chir nhat ABCD c¢ dién tich béng 1m? va canh BC =X (m) dé

1am mot thung dung nude co day, khong cé np theo quy trinh nhu sau: Chia hinh chit nhat ABCD
thanh hai hinh chir nhat ADNM va BCNM , trong d6 phén hinh chit nhat ADNM duoc g0 thanh
phan xung quanh hinh tru c6 chiéu cao bang AM; ; phan hinh chit nhat BCNM  dugc cit ra mot
hinh tron dé 1am day cta hinh try trén. Tinh gan dung gid tri X dé thing nudc trén co thé tich 16n

nhit.
A [
M nY () N
f OB [
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A.137m. B.1,02m. C. 0,97m. D.1m.
Huwéng dan gidi
Chon B.

Taco ABBC=1= AB= =% (m).

Goi R 1a ban kinh day hinh tru go dugc, chu vi hinh tron day la BC = x (m)

1
BC

Dodé 27R=x < R=— (m); BM=2R=> = AM = AB-BM == * (m).
27 T X

2
Thé tich khéi try inox go duoc 14 V = 7R%h = ;z.(i] .(1 —ij — L x(z-%).
2r X m) 4rn

Xét ham s f(x):x(n—xz):nx—x3, x>0= f'(x)=7-3x% f'(x):0:>x:\/§.

(0;400) 3

Ta tim duoc Max f (x)= f( fj: 2”;/%. Khi d6 do: x:\/ézl,oz(m).

PAP AN TRAC NGHIEM BAI 2: MAT TRU, HINH TRU, KHOI TRU
1A 2B 3B 4B 5D 6A 7B 8C 9B 10D

11A 12D 13B 14C 15D 16A 17D 18A 19A 20A
21B 22B 23A 24A 25C 26C 27C 28B 29D 30D
31C 32D 33A 34D 35A 36D 37C 38D 39A 40A
41A 42C 43C 44B 45D 46B 47C 48B 49D 50D
51D 52C 53B 54C 55A 56C 57D 58D 59D 60A
61A 62C 63B 64B 65D 66B 67A 68B 69D 70B
71B 72B 73C 74B 75C 76A 77C 78B 79B 80C
81C 82B 83B 84D 85C 86A 87C 88A 89C 90C
91A 92C 93D 94D 95B 96C 97D 98D 99C 100B
101C | 102A | 103D | 104B | 105D | 106A | 107D | 108B
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BAI 3. MAT CAU VA KHOI CAU

Li THUYET VA PHUONG PHAP TOAN

© Mt cau va c4c cong thic lién quan ©
&Mt cqu: Tap hop tat ca diém M
trong khong gian cach diém O cho
truéc mot khoang R khong doi
(R>0) duoc goi la mat ciu tam O,
ban kinh R.
&Ky higu: S(O;R) hay mat cu (S).
&Tir hinh vé, ta c6 mat cau S (O;R)
Véi cac duong kinh AB=CD =2R.
e Dién tich mat cau: .
_ AxR®
2|

e Thé tich khdi ciu: |V

Vi du minh hoa

Vidu 1. Cho mat cau
(S) c6 duong kinh la 4a .
Tim dién tich cuia mat cau
(S) va thé tich khéi cau
tuong tng.
2Ll gigi: Béan kinh cua
(S): R= da_ 2a.

2 \
Dién tich mat cau (S) la:
S(S) =47R* =167 .
Thé tich khéi cau (S):
_ 4rR® B 327a’
& 3 = 3

© Piém doi véi mit cau O

@Xét mgt cau S(O;R)

Vi du minh hoa

Vidu 2. Cho mit cau S(O;3) va
cac diém A, B thoa man OA=1,

hay (S) va cdc diém A,

B, M (hinh vé). Ta co:

e OA<R < Anam bén
trong (S).

e OM =R M €(S).

e OB>R < B niam
ngoai (S).

OB =4,5. Tim M thudc mit cau (S)
sao cho MA+MB bé nhat.

mLoi gigi: Vi OA=1<3; R,

OB =4,5>3=R nén A nam trong
(S), B nam ngoai S.

M &(S), MA+MB bé nhat

<M =ABN(S) vaM nim giia
doan AB.

DE KHONG MOT Al B] BO LAI PHIA SAU

© Vi tri twong ddi giira mit ciu va mit phang ©
@Xét mdt cau S(O;R) va cac mt
phang (P), (Q), (). Ta co:

e |d(0,(P))=R|< Mat phang

(P) tiép xuc (S); (P) duoc g
tiép dién cia (S).

(P) khéng cat mat cau (S).

e |d(0,(Q)) > R|< Mt phang

Vi du minh hoa
Vidy 3. Chomitcau (S)
va mgt phang (P), biét
khoang cach tir tam cua mat
cau (S) dén mat phang
(P) bang a. Mat phang
(P) cét mat cau (S) theo
giao tuyén 1a duong tron co

oi la
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tuyén 1a mot duong tron (C).

ban kinh r thoa man

r2+0I1°% =R?| voi

f Ol =d(0,(a)).

o
_.a---.,.._-.__

.......... 'J!.-..--..

r=R va Ol =

e |d(O,(a))<R|< Mit phing () cit mt cau (S) theo giao

buong tron (C) cotam | la
hinh chiéu ciia O trén (), ¢6

DPuwong tron (C) c6 ban kinh

lon nhdt khi mgt phang (&) di qua tim ciia mdt cau (S), khi d6
0 hay Oo=1.

chu vi 24/37a. Dién tich
mat cau (S) bang bao
nhiéu?

2Ll gidi:

Béan kinh duong tron:

:2\/§”a:a\/§; IO=a.
2

(S) c6 ban kinh:
R=+r’+10° =2a.
Dién tich mat cau (S):
S=47R*=167a”.

@Xét mdt cau S(O;R) va ba dwong thang d,, d,, d.
Goi K, H, I lan luot I hinh chiéu vuéng gdc cua O trén

d, d,, d,.
e |d(0,d,)=0K > R| < d, khdng cit mat cau (S).

e|d(0,d,)=0H =R|< d, tiép xtic mat cau (S).

Puong thang d, con duoc goi la tiép tuyén cua (S); H
la tiép diém cua d, va (S).

e |d(0,d,)=0I <R|<> d, cat mat cau (S) tai hai diém

2
OIZJ{%j =R?

phan biét (gia st 1a A, B). Khi do:

véi Ol =d (0,d,).
Dic biét: Néu d, di qua tam O ciia mat cau thi doan

AB 16n nhét va bang 2R (dudng kinh mat cau).

Vidu 4. Timotdiém M ndam ngoai
mat cau (O; R), v& hai duong thang
cat mt cu lan luot tai A, BvaC, D.
a) Chtng minh MA.MB = MC.MD.
b) Goi MO =d. Tinh MA.MB theo R
va d.

. : i
»=Loi gigi: a) Xét mot mat phang
chira hai duong thang MA, MB cat
mat cﬁu’(S) theo mot duong tron (C)
ngoai tiép tar giac ABDC.
Xét AMAD, AMCB c¢6: M chung;

MDA = MBC (gdc néi tiép cling chan
cung AC cua duong tron (C)).
Suy ra AMAD, AMCB ddng dang
MA _ MD
= —
MC MB
b) Goi N, P 1a giao diém ctiia MO voi
mit cau (S), N nam gitra M, O.
Khi d6: MAMB = MN.MP (theo a).
MN.MP =(d -R)(d +R)=d?-R?

— [MAMB = MC.MD].

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

© Mt cau ngoai tiép hinh chop @
@Mt cdu ngoai tiép mét hinh da dién 1a mit cau di
qua tat ca cac dinh cua cua hinh da dién do.
@Piéu kién can va di dé mgt hinh chop c6 mat cau
ngoai tiép 1a da giac day cua hinh chop d6 noi tiép mot
duong tron.
@Phwong phdp chung xdc dinh tam va ban kinh mat
cdu ngogi tiép hinh chop: Xét hinh chép S.AA,...A
c6 day la da
giac AA,...A,
noi tiép mot
duong tron.
Buwoc 1: Xac
dinh O la tdm
dwong tron
ngoui tiép da
gidc day.
Buwoc 2: Keé
dwong thang d qua O va vubng goc véi mdr day (d
duwoC goi la truc cua da gidac day).
Buwéc 3: Ding mat phang trung truc (P) cia mét canh
bén hinh chop cat d tai diém 1. Ta c6 | 1a tam mat cau
ngoi tiép hinh chop S.AA,...A .

|vay: IMAMB =d?-R?|.

Giai thich phwong phap

e Vid latruc cua da giac day AA,..A,
nén bét ky diém nao thudc d s& cach
deéu céc dinh da giac day. Hay: | ed
—IA=IA=..=1A (1).
eVile(P)=IA=1S (2).

e Tur (1) va (2) suy ra

=IA=IA=..=1A.

Vi vay | 1a thm mat cau ngoai tiép hinh

chop S.AA,..A .

“Pgc biét:

- Tryc cia tam giac vuong la
duong thing qua trung diém canh
huyén va vudng goc mat phang
chira tam giac do.

- Truc ciia tam gidc déu 1a duong
thang di qua trong tdm tam giéc
va vudng goc mit phang chira tam
giac do.

- Truc cia hinh vuéng (hinh chéi#
nhat) 1a dudng thang di qua tim
cua hinh vudng (hinh chir nhat) va
vudng goc voi mat phang chaa
hinh vuéng (hinh chi nhat) do.

DE KHONG MOT Al B] BO LAI PHIA SAU

chéo OO', CC’; (S) c6 ban kinh:

© Mt ciu ngoai tiép tir dién c6 ba canh déi mot vudng goc ©

S N vubng goéc nhau.
"f O“.’-I.“. ...E..-_:; A ~ \g g R N
VR ey Ve hinh hop chir

hinh hop chix nhat. Vi vay (S) ¢é tam I la trung diém hai dwong

Vi du minh hoa
Vidu 5. Cho t& dién

o L OABC c6 OA, OB, OC déi
TXet i dign mot vubng goc va OA =2
/Ny, OABC c6 OA, SIVERIRE e B

7PN | oB ocasimet | OB=3 OC=5Tim dién

tich mat cau ngoai tiép tar
dién da cho.

[y nhat nhu hinh =L oi gigi: Taco:
55 G bén. Mat cu (8) | 5 _ V2°+3°+5° _ /38
di qua bdn dinh O, A, B, C cling chinh la mat cau di qua 8 dinh cua 2 2

Dién tich mat cau:

S=47R* = 472'.% =387
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

00" 40C?+0C”  OC? +OA? + OB? hay n_Nat+biec?
2 2 2 ~ 2 '

R

© Mt cau ngoai tiép hinh chép c6 cac dinh ciing nhin mét canh

dwoi mét géc vudng &

/)
B B C

HINH 1 HINH 2

Xét hinh chop S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB L BC .
Taco: BC L AB, BC L SA= BC L (SAB)=>BC L SB.
Vay cac dinh A, B cung nhin canh SC dudi mot géc vudng, nén mat
cdu ngogi tiép hinh chdép S.ABC c6 tam I la trung diém ciia SC, ban
kinh R = s¢ :

2

Xét hinh chép S.ABCD ¢6 SA L (ABCD), ABCD la
hinh vudng (hinh cha@ nhdt).
Taco: BC L AB, BC L SA= BC L (SAB)= BC LSB.

Hoan toan tuong ty, ta c6: CD L SD . Vay cac dinh A, B, D cung nhin
canh SC dudi mot goc vudng, nén mét cau ngogi tiép hinh chép

S.ABCD ¢4 tim I la trung diém ciia SC, ban kinh R = % .

Vi du minh hea

Vidu 6. Timtam va
ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chdp
S.ABCD c6 SA vubng
goc mat day va ABCD
la hinh vudng canh 2,
SA=24/2. Dién tich
cua mat cau ay bang
bao nhiéu?
Tacé: AC=24/2,
SC =+/SA*+ AC? =4,
Ta chirmg minh duoc
cac dinh A, B, D cung
nhin SC dudi mot géc
9(,)0 nén mat cau ngoai
tiep hinh chop
S.ABCD co tam la
trung diém | cta doan
SC, c6 béan kinh

SC 4

fe 9
2 2

Dién tich mat cau:
S =47R*=167.

DE KHONG MOT Al B| BO LAI PHIA SAU

© Mt cau ngoai tiép hinh chép cé canh bén vudng goc mit day ©
$ @Xet hinh chop S.AA,...A, co
ddy la da gidgc AA,...A, ngi tiép
dwong tron tam O; SA, vudng goc

Véi mét phing ddy.
Xk Budéc 1: Dung truc d cia da giac
Al _ Ny AAA.
/ Budc 2: Trong mt phang (SA,,d),
A dung duong trung tryc A cta doan

e

Cong thirc ban kinh |

bat h=SA, r, = 0A,.
Taco: R=1A

= JKA? + IK?

_ (37”&)2 L OA?
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

SA catd tai | (K1atrung diém SA). Vi led = 1A =IA =..= A ; P
leA=IS=IAVay IA=IA=..=1A =IS nénllatammatcau | Vay: [B= [5] +r7|.
ngoai tiép hinh chdp S.AA,...A, .

Vidu 7. Tim thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC ¢ SA L (ABC) va SA=2a.Tam

gidc ABC c6 AC=a va ABC=30°.

Goi r, la ban kinh duong tron ngoai tiép AABC, theo dinh li Sin (Xem trang 01), ta
co:

L:%‘d & — 4 s=2r,er, =a.

sinABC sin30

Bén kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC (véi SA vudng goc mat phang day) la:

2

2 3 3
R [SA] 12— (28] | 02— o3 Thé tich khdi ciu trén 1a: v = 47E" _ 87aV2
2 2 3 3
© Mt cAu ngoai tiép hinh chép déu © ~ Cdng thic ban kinh

&Xét hinh chép déu
S.AA,..A c6diyla da
gidcdéu AA,..A NI | pst h=50 va

tiép dwong trontdm O. Ta | b=SA =SA,=..=SA,.
¢6 SO vubng goéc voi mat | Ta thy hai tam giac

phang day. SKI, SOA dong dang
Buéc 1: Néi SO, do . SK sl
S.AA,..A lahinhchep |™" SO sA

déu nén SO ciing 1a truc S| - SK.SA

cua da giac day AA,..A,. SO

Bwéc 2: Trong mat phang %_SA1
(SAlo) , dung duong trung truc A cua doan SA cat SO tai | (K 1 = = = o

7 SO 250 2h
trung diém SA ). b2
. ) Vay |[R=—|.
Viled=IA=IA=..=1A; lcA=IS=IA. oh
Vay IA =1A =...=1A =1S nén | 1a tim mat cau ngoai tiép hinh
chop S.AA,..A .

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Vidu 8. Tim dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop déu S.ABCD c6 canh bén bang 2a va canh
day bang a~/2 .
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Goi O la tam hinh vudng ABCD. Ta c6:
AC =aV2+/2=2a=0A=a.

Canh bén hinh chop: b=2a.

buong cao hinh chdp:

h =+/SA? —OA? :w/(Za)2 —a? =a3.

Bén kinh mat cau ngoai tiép hinh chop la:

n

day va da giac day ndi tiép dwong tron ©
@Xét hinh chop S.AA, ... A,
co day la da giac A A, ... A, Dit d — AB Véi

mat bén (SAlAZ) vuong goc r,=KA,r, = OA,.

Mgt dy. Ta co:

Goi K la tam duong tron ngoai 2 2
; : R=1A =,/OA’ +OI
tiep tam giac SAA,, E la trung A A

diém AA, nén KE L AA, hay | ~ HORT X
KE L (AA,..A). = JOA? + KA’ —EA’

Buéc 1: Dung truc d ciia da giac AA,...A,. 2 g]
Buéc 2: Dung truc A ciia ASAA, catd tai | trong mat phang 2
(d,KE). vay :
Viled=IA=IA=_=1A; lcA=IS=1A=IA,. R= |41 _[E]
Vay IA =IA =..=1A =1S nén I latdm mit ciu ngoai tiép hinh

chop S.AA,..A .

b2 (2a) ZaJ_
“2h 223 3
2
Dién tich mat cau la: S =47R? = (Za\/_J 167:;& .
© Mt cau ngoai tiép hinh chop ¢ mat bén vuéng goc véi mat C6ng thirc ban kinh

ngi tiép dwong tron tam O va AB =(SAA ) N(AA,..A,),

~

Vidu 9. Tim ban kinh mat cAu ngoai tiép hinh chop S.ABCD c6 ddy 1a hinh vuéng canh a~/2 ,
mat bén (SAB) vudng gdc voi mat day va ASB = 45°
Goi 1, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac SAB, ta co:

AB a2

=2, =1, =————=a. Goi r, la ban kinh duong tron ngoai ti¢p hinh vuéng ABCD,
sin ASB 2sin45
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suy ra: r, = AC _ a\/§2,\/§ —a.Gol d = AB = a2 (Vi AB=(SAB)~(ABCD). Ban kinh mit

2
2
§J+Tﬁ _ a6

CAu ngoai tiép hinh chép SABCD 1a: R = |17 +77 — [— 5

© Mit ciu ndi tiép hinh chép tam giac déu ©
@Xét mdt cau (S) ndi tiép hinh chdp tam gidc déu S.ABC co

canh bén bang b va canh ddy bang a. Goi M 1a trung diém BC va
5 O la trong tAm tam giac déu ABC.
Ta c6 SO la truc cia AABC nén
tt ca diém thuoc SO s& cach déu
- cac mat bén hinh chop.
Ad \C Xét tam giac SAM, ké tia phéan
\ - ; giac trong goc M cét SO tai |.

Goi E 1a hinh chiéu cua | trén SM,
4 0 ¥ khi d6 10 = IE hay I cach déu
mat day va mat bén (SBC) cua hinh chop.Vay I Ia tdm mat cau (S).
@Hai tinh chat can biét dé tim ban kinh R:
e Tinh chdt 1: IM la phan gi4c trong géc M cia ASOM nén
Sl 10 SI+10 SO OM.SO
= = = =>10=——=
SM OM SM+OM SM +OM

SM +OM
e Tinh chdt 2: Hai tam giac SEI, SOM dong dang nén
SL_E 0-R__R . 500M-ROM=RSM =|R=—0M |
SM  OM SM OM OM +SM
@Cong thire dic bigt tim ban kinh R ciza mét cdu néi tiép hinh chop déu:

e Taco:

1 1 1 1
VS.ABC :VI.SAB +VI.SAC +VI.SBC +VI.ABC <:>VS.ABC = 5 R'SASAB + g R'SASAC + é R'SASBC + 5 R'SAABC

3\/S.ABC
SASAB + SASAC + SASBC + SAABC

g 3VS.ABC =R (SASAB + SASAC + SASBC + SAABC ) <|R=

e Téng quat: Hinh chop déu ludn c6 mat cau noi tiép, va ban kinh caa mat cau nay la:
R= s |’ trong d6: V la thé tich khoi chop déu, S,, la tong dién tich tat ca cac mat hinh chop
tp

do.

~

Vidu 10. Tim ban kinh mat cau noi tiép hinh chop tam giac déu S.ABC c6 tat ca cac canh bang a.

... IR o , _ a’y2
Goi ban kinh mat cau ngi tiep hinh chop la R, ta c6: R :Sﬂ VGi V =V o :1—\2/— ;
tp
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e S
a’+/3 ' a6
S =4S e =4 2 —a%\/3.Suyra: R= a2123 =0

&Xét mdt cau ngi
tiép hinh chép te giac
déeu S ABCD ¢c6 O la
tam cua day. Goi M,
N lan luot 14 trung
diém AB, CD. Ta co
SO la truc cua hinh
vudng ABCD.
Trong tam giac SMN,
N ké tia phan giac trong
g6c M cit SO tai |.
Goi H 12 hinh chiéu cua | trén canh SM, khi 6 IH = 10 hay khoang cach tir | ¢&én mit bén va
mit day bang nhau. Vay | 1a tAm ciia mat cau ndi tiép hinh chop déu S.ABCD, | ciing 1a tim
duong tron noi tiép tam giac SMN.
@Tinh chdt can biét dé tim ban kinh R:

b T, O

’
SAE==T

fecmmm=
A Y

~
2

1

1

1

1

1

A
1

i

1
r==

S 1

-
-

B c

. ., 5 IH -R R

e Hai tam giac SHI, SOM dong dang, suy ra SL_ = SO-R_
SM  OM SM OM
< SOOM -ROM =R.SM < [R =M .
OM +SM
@Cong thire dac bigt tim ban kinh mdt cdu ndi tiép hinh chop déu:
° R= S V6i V =V ppep; Stp = Sxsas + Sassc T Sasep + Sasan + S asco -
tp

Vidu 11. Tim dién tich mat cau noi tiép hinh chop tu giac déu S.ABCD c6 tat ca canh bang a.

3
. , N2
ARl Ta cO: V =V a5ep _ave 5 ;

a’\3
Sp = SASAB + SASBC + SASCD + SASAD + SABCD = 4SASAB + SABCD = 4T+ a’=a’ (\/§+1) :

tp

a’\2
o 355° a(V6-+2)
Ban kinh mat cau nai tiep hinh chop S.ABCD la: R= = :
a’ (\/§+1) 4

Dién tich mat cau nay la: S = 4zR? 2(2—\/5)72'3.2.

PN
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© Mit cau ngoai tiép hinh bat dién déu ©

@ Xét mit cau ngoai
tiép bat dién déu
SABCDT c6 canh bang
a. Tam O ctia mat cu
cling 1a tdm hinh vuéng

Vi du minh hoa

Vi du 12. Tim thé tich khdi cau ngoai
tiép hinh bét dién déu SABCDT ¢6 canh
bang 4+/2 .

./ ABCDcanha, vivay | gan kinh mat cau la: R = W22 _ 4.
27¢  bén kinh mat cau la 2
3
o a2 Thé tich kndi ciu l: v = 2% = 227
—.

3a® b’ V12a® +9b°
?"'T hay R:T .

@Xét mdt cau ngogi tidp ling tru
déu ABC.A'B'C’ c6 canh day
biang a va canh bén bang b.

Ké truc OO’ cua hai tam giac day,
khi @6 tam | ciia mat cau ngoai
tiép lang tru chinh 14 trung diém
doan OO'.

Ban kinh mat cau:

R=I1A=+/OA? +0I?

Vi du minh hoa

Vi du 13. Tinh dién tich
mat cau ngoai tiép lang try
déu c6 canh bén bang 4 va
canh day bang 3.

Ban kinh mit
cau ngoai tiep lang tru:

J12a? +9b?

R =
6
123 +94 T
36 6 '
Dién tich mat cau la:
S=47R*= Z .
9

@Xét mgt cau ngogi tiép hinh
hép chi nhgt ABCD.A'B'C'D’
¢o ba kich thwoc a, b, c.

e Buong chéo hinh hop chit nhat
la: |d = AC'=+a?+b?+c?|.
* Mat ciu ngoai tiép hinh hop
chir nhat c6 tdm | 1a trung diém
duong chéo AC', c6 ban kinh:
_d_VJal+b’+c?

2 2

R

Vi du minh hea
Vidu 14. Tim thé tich khéi
cau ngoai tiép hinh hop chir
nhat ¢6 ba kich thudc la

a, av2, aV6 .

Puong chéo
hinh hop chir nhag (cling la
duong kinh mat cau ngoai
tiep hinh hop do):
d=+a’+2a’+6a’ =3a.

Bén kinh mit cau la:
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L Y ITI8 Khi a=Db=c thi hinh hop chit nhat tré thanh hinh | | Thé tich khéi cau:
3
lap phuong, c6 duong chéo |d =+/a?+a?+a? = a3/, ban an| 2
i Vv A7xR® _ 2) Oz
kinh mat cau ngoai tiép hinh lap phuong la |R :%: % : 3 3 2
Vi du 15. Tinh thé tich khéi cau noi
e % hinh lgp phwong co tiép hinh 1ap phuong c6 canh bing
R T, | canhbdng a. Khidé tim | 2a./2.
A R* ___________ 4|+ lcuiamatcaulatrung Ban kinh mat cau:
I : diém mot duong chéo bat 2a2
" : ¥ ky ctia lap phuong, ban | R= 5 av2.
P i i QP _a : o 47R°  8ra’y2
: B A IR=2) Thé tich khdi ciu: V = ”3 - ”3‘/_.

Vi du minh hea

@Xét mgt cau ngogi tiép hinh

nén cé ban kinh ddy r va chiéu
cao h. Goi S 1a dinh va O la tam
duong tron day hinh nén, ASAB

Vi du 16. Tim béan kinh mat cau
ngoai tiép hinh nén c6 dudng
sinh bang 10, duong kinh day
bang 16.

la thiét dién qua truc.
AP o s A xLoi gidi:
Ké duong kinh SE cua mat cau Taco: 1=10, 2r=16=r=8.

thi tam giac SAE vuéng tai A. Chidu cao hinh nén:

Taco: IA> =0A*+10° >
R2=r2+(h—R) h,: I _rVZG;\I TS
SR =r"+( ) Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh
2 2 2 2
=r2+h2. nén:R:r +h :8 +6 :§

<r’+h?=2hR< R

2h 2.6 3

2h

© Mit cau ndi tiép hinh nén & Vi du minh hoa

Vidu 17. Tim thé

@Xét mgt cau (S) ngi tiép hinh non c6 7. | )
tich khoi cau ndi tiep

ban kinh ddy la r, dwong cao h. .

Goi S 1a dinh hinh nén va O la tam hinh nén co chieu

duong tron day, thiét dién qua truc la cao bang 4, ban kinh

tam gi4c SAB. Ban kinh R ciia mat cau | ddy bang 3.

(S) ciing 1a ban kinh duong tron noi tiép .

tam gic SAB. B?n k‘lnh m;ﬁt cé}u noi
tiep hinh non trén:

R 34 3

3+ +4 2
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Ta c6 hai tam giac SHI, SOA dong dang nén

Thé tich khdi cau Ia:

SL_IH N-R__R e th—Rr=RJIZ+1 < |R= rh
SA OA

©—

r++/r2+h? 3 2

© Cong thie lién quan dén Chom cau ©

@Cdt mdt cau béi mgt mat phang bat kp, ta thu dwoc hai hinh
chdm cdu véi dudng tron day 1a giao tuyén gitra mat phang va mat
cau do.

1
| ]
1
1
1
1
1
1
=
_ - -
o
1
1 a
1
|
I 1
I I
1 i
1 1
I '
:
1
;
>
i

0 N

777777777 N O

thugc mgt cau ban kinh R. Khi do:
S =2zRh =7r(h2 +r2) .

« Dién tich chdm cau:

e Thé tich khéi cau: |V =7rh2[R—D]=”—h(h2+3r2) .
3) 6

@Xét hinh chém cau cé ban kinh dwong tron ddy la r, chiéu cao h,

Vi du minh hoa
Vidu 18. Tim dién tich
va thé tich chdm cau khi
cit mat cau (S) bai mot
mat phang, biét rang
chém cau c6 chiéu cao
bang 1 va duong kinh
day bang 3.

Ban kinh day chdm cau:

2r=3:>r=§ )
2

Dién tich chdm cau:

szﬂf{%f _
2 4

Thé tich chém cu:

2
V:ﬂ—'1 12+3(§j =3—1ﬂ.
6 2 24

BAI TAP MINH HOA VA REN LUYEN

~

PN

PN
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Dang 1. Mat cau, khoi cau va cac yéu to cd ban

Cau 1. Cho mit cau c6 dién tich bang 16za*. Khi d6, ban kinh mat cau bang
A. 2\2a. B. \2a. C. 2a. D. #
Huwong dd:n gidi:
PN <t AA 2 2 . . or A R 167Z'a2
Dién tich mat cau S =4~R° =167a”. Ban kinh mat cau la R = =2a. Chon C.

A

Cau 2. Cho khéi cau (S) c6 thé tich bang 36 cm®. Dién tich mat cau (S) bang bao nhiéu ?
A. 64r cm’. B. 187 cm”’. C. 36z cm’. D. 277z cm?.

Hudng dén gidi:
47R®

Thé tich khdi ciu V =367 = =36r=>R*=27=R=3.
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Dién tich cia mat cau 1a S =47R? =47.32 =367 cm?. Chon C

Cau 3. Dién tich mat cau ban kinh 2a la

A. 4ra’. B. 167a.
2
C. 16a°. D. 47;6‘ .

Cau 4. Tinh dién tich mat cau (S) khi biét chu vi duong tron 16n caa n6 bang 4z
A. S=32r. B. S=16r.

C. S=64r. D. S=8r.
Cau 5. Mot miat cau co dién tich xung quanh 1a 7 thi ¢6 béan kinh biang
A. ﬁ. B. V3.
2
C. l D. 1.
2
Cau 6. Thé tich cua khéi cau c6 ban kinh 1a 1 bang:
A 2. B. Z.
3
C. 4—” D. 4r.
3

Cau 7. Thé tich khi cau c6 duong kinh 2a bang

3
A, 472 B. 47a’.
3
ra’
C. T D. 27Z'a3.

Cau 8. Tinhdiéntich S cua mit ciu va thé tich V cua khéi cau c6 ban kinh bing 3cm.
A. S =367 (cm?) vaV =367 (cm®).

B. S=18r (cmz) vaV =108z (cm3).
C.S=3671 (cmz) va 'V =108r (cm3).
D. S=18x (cmz) vaV =36r (cm3).

Cau 9. Cho hinh tron duong kinh AB =4cm quay xung quanh AB. Thé tich caa khdi tron xoay tao
thanh bang
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

A. 32zcm’. B. 167zcm®. A B
C. 16—”cms. D. 32—”cme’.
3 3

Cau 10. Cho mat cau (S,) c6 ban kinh R, vamit cau (S,) c6 ban kinh R, = 2R,. Ti s6 dién tich ciia
mat cau (S,) va (S,) bang
A 2. B. 4.

C. D. 3.

N |-

Dang 2. M3t cau va bai toan thuc té

Cau 11. Mat cai bon chira xang gom hai nira hinh cau va mét hinh
tru nhu hinh v€ bén. Céc kich thude dugc ghi (cung don vi dm).
Thé tich cua bdn chta bang
A. 2888r. B. 9216r.

C. 3888r. D. 2169rx.

36

-

Huéng dén gidi:

Ta xem thé tich hai nira ban cau (hai dau bon xing) ciing bang thé tich mot khéi cau.

3 3
YR R =22 | 923638887 . Chen C.

Vi vay thé tich bon chira xang la: V =

Cau 12. Mot céi chao dén 1a mot phan ctia mat xung quanh caa mot mit cau 6 ban kinh bang
3dm nhu hinh v&. Vat liéu lam chao dén 1a thay tinh c6 gia 350.000 (dong/dm?). Hoi sb tién
(lam tron dén hang nghin) dé 1am chao dén trén 1a bao nhiéu?

A. 15.401.000 dong.
B. 7.910.000 ddng.
C. 6.322.000 dong.
D. 10.788.000 déng.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Huwong dd:n gidi:
Ap dung cong thuc dién tich chom cau S =27hR.

B\ S iy

Tacd dién tich chaodénla: S=27hR = 27Z'.T.3 =

323

Sb tién lam chao dén la : T”'SSOOOO ~7.910.000 dong. Chen B.
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Cau 13. Qua bong rd size 7 ¢6 duong Kinh 24.5 cm. Tinh dién tich bé mat qua bong ro do
A. 629 cm?. B. 1886 cm?,

C.8171cm? D. 7700 cm?

Cau 14. Mot ngudi dung mét cai ca hinh ban cau cé ban kinh 1a 3cm dé mic nude d6 vao trong mot
thting hinh tru chiéu cao 10cm va ban kinh day bang 6cm. Hoi nguoi 4y sau bao nhiéu lan db thi
nuée day thing ? (Biét mdi lan dd, nudc trong ca ludn day).

A. 20 lan. B. 10 lan.

C. 12 lan. D. 24 lan. =

Cau 15. Mot ngudi dung mot cai ca hinh ban cau c6 béan kinh 13 3cm dé
miic nudc do vao trong mot thiing hinh tru chiéu cao 3cm va ban kinh day bang 12cm. Hoi nguoi
ay sau bao nhiéu lan d6 thi nudc day thung ? (Biét mdi lan do, nude trong ca ludn day).
A. 10 lan. B. 12 lan.

C. 20 lan. D. 24 lan.

Cau 16. Trén cung mot mat phang, cho md hinh gom mét hinh vudng ABCD ¢6 canh 2a va duong
tron c6 duong kinh AB. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cuia AB, CD. Dién tich toan phan cua
khdi tron xoay tao thanh khi quay mé hinh trén quanh truc MN bang
A. 107a®.

B. 7za’.

C. 9ra’

D. 8ra’.

Cau 17. Mot cai bon chira nuge gom hai ntra hinh cau va mét hinh try (nhu hinh v&). Buong sinh
X s 128
cua hinh try bang hai lan duong kinh caa hinh cau. Biét thé tich cua bon chira nuac la Tﬁ(me’).
Dién tich xung quanh cta céi bon chira nudc bang
A. 507 m. B. 647 m®.

C. 407 m2. D. 487 m°.

Cau 18. Mot cde nudc c6 dang hinh tru chiéu cao la 15cm, dudng kinh d4y 1a 6cm, luong nudc ban
dau trong coc cao 10cm. Tha vao cde nudc 5 vién bi hinh cau co cung duong kinh la 2cm. Hoi

sau khi tha 5 vién bi, muc nudc trong coc cach miéng cc bao nhiéu cm ? (Két qua 1am tron dén
hang phan tram).
A. 4,25cm.
B. 4,81cm.
C. 4,26cm.

D. 3,52cm.
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Dang 3. Giao tuyén giira mat ciu véi mit phing

Cau 19. Cho mat cau (S) vamat phang (P), biét khoang cach tir tim cua mat cau (S) dén mat
phang (P) bang a. Mat phang (P) cat mat cau (S) theo giao tuyén la duong tron c6 chu vi
2+/37a. Dién tich mat cau (S) bing bao nhiéu?

A. 127a%. B. 167a*. C. 4za’. D. 8ra’.

Huwoéng ddn gidi:
Xét miat cau (S) tdm | ban kinh R nhu hinh v&, mit phang (P) cit
(S) theo duong tron tam H, duong kinh AB.

Chu vi duong tron C = 27 = 1 == = 23ra _ a3,
2r 2r

Khoang cach tir | ¢én (P): d(1,(P))=1IH =a.

Suyra R=+r’+IH? =1/(a\@)2+a2 =2a.

Vay dién tich m3t cau 1a: S =47R? = 4%(2&)2 =167a®. Chon B.

Cau 20. Cho hinh ciu duong kinh 2a+/3. Mat phang (P) cét hinh ciu theo thiét dién 1a hinh tron
c6 ban kinh bing a+/2. Tinh khoang cach tir tam hinh cAu dén mat phing (P).
A. a

a
2
C. a@.
D. 2a\/§.

Cau 21. Matphang (P) cit khdi cau tim O theo dudng tron cé ban kinh bang 4cm va khoang céch
tir O dén mat phang (P) bang 3cm. Ban kinh R ciia mat cau bang

A. 3/3cm. B. 5cm.
C. 3v2cm. D. 6cm.

Cau 22. Cho mit cau (S) tam |. Mot mat phang (P) cat mat cau (S) theo giao tuyén 1a duong tron
c6 chu vi 87, biét khoang cach tir | dén mat phang (P) bang 3. Tinh dién tich S cua mat cau

da cho.
A. S=251. B. S=100x.
C. S=75x. D. S=50rx.
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Cau 23. Mat phang (P) cat mat cau tam O theo duong tron cé dién tich bang 9. Biét rang chu vi
hinh tron 16n nhét cua hinh cau bang 107z. Khoang céch tir diém O dén (P) bang
A. 3. B. 4.

C. 5. D. 8.

327a’

Cau 24. Mot khdi cau cd thé tich bang - Mit phang (P) cit khéi cau theo thiét dién Ia hinh

tron ¢6 chu vi bang 2,47za. Tinh khoang cach d tir thm mit cau dén (P) ?
A. d=114a. B. d=15a.

C. d=16a. D. d=17a

Cau 25. Hai khéi cau c6 cling ban kinh R giao nhau sao cho tdm mat cau nay nam trén mat cau kia.
Tinh ban kinh r cua duong tron giao tuyén caa hai mat cau ?

A. r=RV2. B. r=R+3.
C. r:z_R. D. r:R—\/é.
3 2

Dang 4. M3t cau ngoai tiép (ndi tiép) hinh chép va lang tru
Bai toan 1. Hinh chdp co cac dinh cung nhin moét canh dudi mot goc vuong

Céch tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép cé cde dinh cting nhin mét canh diedi mgt
g6c 90° dwoc theec hién trong phan |i thuyét trang 04 .

Cau 26. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Iz‘g hinh chit nhat c6 dudng chéo bang a~/2 , canh
SA c6 d6 dai bang 2a va vudng goc véi mat phang day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

ey B.ﬁ. C.ﬁ. D. 2aJE_
2 12 4 3

Huwong ddn gidi:
Ta chtng minh duoc céc tam giac SBC, SDC vudng lan luot tai B
va D nén cic dinh A, B, D cling nhin SC dudi mét goc 90°. Vay
mat cau ngoai tiép hinh chdp c6 tam | 14 trung diém cua SC va ban
SC SA*+AC? 4a’+2a® a6
2 2 2

kinh R = .Chon A.

(o

Bai toan 2. Hinh chdp c6 cac canh bén vudng goc vdi mat day

@ HOANG XUAN NHAN [®] ZALO: 0969 343 344

PN

PN




HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Céch tim tdm va ban kinh mdt cau ngoai tiép hinh chép c6 canh bén vudng goc véi day duroc thuc
hién trong phan |i thuyét trang 04, trang 05.

Cau 27. Cho hinh chép SABC c6 day ABC latam giac vudng can tai B va AB =a. Canh bén
SA vuong géc véi mit phang day. Puong thang SC tao véi ddy mot géc 60°. Tinh dién tich
mat cau di qua bon dinh cua hinh chép SABC

2 2

32a - C. 8a‘r .

3 3

Huwong ddn gidi:

D. 4a°r.

A. 8a’r. B.

2
_ ; IR s SA
Ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop la R = [7J +’”,;2 :
trong d6 ban kinh duong trong ngoai tiép da giac (tam giac) day

X AC a\/a
Ia r :—:T

=5 va SA=ACtan60° =a\/6 .

2 2
Viy R= (#} +{a22J = a2 . Dién tich mit ciu (S) 1a
S=47R*=8a’r.

Bai toan 3. Hinh chép déu

Céch tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép déu dwoc thuc hién trong phan 1i thuyét
trang 05 va trang 06.

Cau 28. Cho hinh chép ti gidc ddu S.ABCD c6 canh ddy bing 3+/2a, canh bén bing 5a. Tinh
ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A. R=+/3a. B. R=+/2a. C.R=22, D. R=2a.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Hwéng dan gidi:
Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop déu duoc tinh theo cong thirc
2
R= % trong d6 b 1 canh bén va h Ia chiéu cao cua hinh chép.

Tacd AC =3a\2+2 =6a=0A=3a.

Khi d6: b="5a, h=50=+/SA* ~OA? = /(5a%) —(3a)" = 4a.

B ¢ Vay ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop la
2 2
R:b_:25a :25a Chon C
2h  2.4a 8
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Bai toan 4. Hinh chdp c6 mat bén vudng goc vai mat day

Céch tim tdm va ban kinh mdt cau ngoai tiép hinh chop c6 mdt bén vudng géc véi ddy duwoc thuc
hién trong phan Ii thuyét trang 06, trang 07.

Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va
nam trong mat phang vuéng goc vai mat phang day. Tinh thé tich V cua khoi cau ngoai tiep
hinh chop da cho.

3 3
Ay - W2l By  IW2lma’
54 18
3 3
C. V=4*@”"’1 . D. V=4ﬁ”"’1 .
81 27

Huwéng ddn gidi:

Bén kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh chop S.ABCD duoc tinh
d’ ol
theo cong thuc R=,|r’ +r; ——; trong d6 r, 1a ban kinh
4

duong tron ngoai tiép tam giac SAB  va

s —sg=2a3_al3.
3 2 3

r, 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh vudng ABCD voi

AC a\/_

e = cd=AB=a
2
2 2
2
Ban kinh mat ciu (S) 1a R = La\f} {a\z/i] _%2046/_21.

Thé tich khéi cau (S) 1a V = . Chon A.

3 3| 6 5

4R 4rx {a\/ﬁj 7ra’y2l
4

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 30. Tinh dudng kinh mt cAu ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bing a+/3.
A 3a. B. av3.
3a

C. 6a. D. —
2

Cau 31. Cho khéi cau tiép xuc véi tat ca cac mat caa mot hinh lap phuong. Goi V,; V, lan luot 12
\A

thé tich cua khdi cau va khoi lap phuong d6. Tinh k = \7
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A k=2E. B. k=2,
3 6
c.k==. D k=FY2
3 3
Cau 32. Mot hinh hop chir nhat c6 ba kich thudc a,b,c noi tiép maot mat cAu. Tinh dién tich S cua
mat cau do

A. S=16(a2+b2+c2)7z. B. S=(a2+b2+c2)7z.
C. S=4(a2+b2+c2)7z. D. 8:8(a2+b2+cz)7z.

Cau 33. Mot mat cau ngoai tiép hinh hop chix nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 kich thuéc AB=4a,
AD =5a, AA'=3a. Mat cau trén c6 ban kinh bang bao nhiéu?

A. S\Ea. B. 6a.
2
C. 243a. D. 3‘/25"".

Cau 34. Cho lang try tam giac déu c¢d canh day bang a canh bén bang b . Tinh thé tich cua khéi cau
di qua cac dinh cua lang try.

A. 1&/’ (422 +307)".  B. 8\/_ (4 +307)’.
/4 2 213 T 2 23
c.@(4a+b). D.m(4a+3b).

Cau 35. Mot vat thé dung day nude hinh lap phuong khong co nap Khi tha mot khdi cau kim loai
dac vao trong hinh 1ap phuong thi thay khdi cau tiép xUc vai tat ca cac mat caa hinh lap phuong
d6. Tinh ban kinh cta khdi cau, biét thé tich nudc con lai trong hinh lap phuong 1a 10. Gia sir cac
mit caa hinh 1ap phuong c6 d6 day khong déng ké

A =2 P
12-2x & N
B. 3 9 .
V24—47r
o
244

D. 3 9 .

\12-27

Cau 36. Cho lang tru dang ABC.A'B'C' c6 day la tam giac ABC vubng can tai A, AB=a,
AA =a+/3. Tinh ban kinh R cua mat cAu di qua tAt ca cac dinh cia hinh ling tru theo a.

———————
~
[~

Il
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AR5 B.R=2.
2 2
C.R=2a. D. R=¥.

Cau 37. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day ABC Ia tam gidc vudng tai A, AB=av/3,
BC =2a, duong thang AC’ tao véi mat phang (BCC'B') mot géc 30°. Tinh dién tich S cua mat
cau ngoai tiép hinh ling tru da cho?
A. S=24r7a°. 4 &

B. S=67a°.

C. S=4ra’.

D. S=3za’. 1

Cau 38. Trong khéng gian, cho hinh chép S.ABC c6 SA, AB, BC do6i mot vubng goc vai nhau va
SA=a, AB=b, BC =c. Mitcaudiqua S, A B,C c6 ban kinh bang
2(a+b+c)

A B. Va®+b?+c°.

C. 24/a? +b? +c?. D. %\/a2+b2+cz.

Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a. Canh bén SA=a+/6 va vudng goc
véi ddy (ABCD). Tinh theo a dién tich mat cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD .

A. 87a’. B. a’v/2.
C. 27a%. D. 2a2.

Cau 40. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh 2a, SA vuéng goc véi mat phang day,
gdc gitra mat phang (SBC) va mit phiang day bang 30°. Dién tich cia mét cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC bing

2 2
A 437ra . B. 197a .
3 3
2
C. 197;"" . D. 137a’.

Cau 41. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh 4a, SA vudng goc véi mit phang day,
gdc gitra mat phang (SBC) va mat phang day bang 60°. Dién tich ciia mt cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC bing
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2 2

A 172r7a . B. 767a .
3 3

2

C. 84ra’. D. 172;“3

Cau 42. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chir nhat voi AB=3a, BC =4a, SA=12a va SA
vuodng goc vai day. Tinh ban kinh R cua mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

A.R=13—a. B. R=6a.
2

c.rR=-2 p.R=12
2 2

Cau 43. Cho hinh chop S.ABC co tam giac ABC qung tai B, SA vubng goc véi mit phang
(ABC). SA=5, AB=3, BC =4. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC

52

A .R=——1. B. R=5.
2

C.R:g. D. R=52.

CAu 44. Cho ttr dien ABCD c6 tam giac BCD vudng tai C, AB vudng goc véi mat phiang (BCD)
, AB=5a, BC =3a va CD=4a. Tinh ban kinh R ciia mat cau ngoai tiép ti dien ABCD.

A R=58Y2 B, R 583
3 3
c. R332 D R 523
2 2
Cau 45. Néu tir dién déu cd canh bang a thi mat cau ngoai tiép cua ti dién c6 ban kinh bang:
A 32 g, V2
6 4
c a6 p, a6
4 6
Cau 46. Hinh chop déu S.ABCD tét ca cac canh bang a. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chdp la
A. 4ra®. B. za’.
C. \/E?Zaz D. 2za®.

Cau 47. Cho hinh chop tir giac déu ¢ goc gitra mat bén va mat day bang 60°. Biét rang mit cau
ngoai tiép hinh chop d6 c6 ban kinh R = a«/3. Tinh dé dai canh ddy cua hinh chop tir gidc déu noi
trén.
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12

A. —a. B. 2a.
5

c. 3a. D. 2a.
2 4

Cau 48. Cho hinh chop déu S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh AB =a, gdc giira mat bén
V6i mit phang day bang 60°. Tinh ban kinh mat cau di qua bon dinh ciia hinh chép S.ABC

A.ﬁ. B. /2
2 12

c. 2 D. 2.
16 2

Cau 49. Cho mat cau thm O va tam giac ABC co ba dinh nam trén mit cau voi géc BAC =30° va
BC=a. Goi S la diém nam trén mat cau, khong thuoc mat phang (ABC) va thoa man
SA=SB=SC, goc giita duong thang SA va mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V cua
khéi cau tam O theo a.

A.V :ﬁnai B.V :%ﬁf.
9 27

C.v =ﬁﬂ'as. D.V =%ﬂa3.
27 27

Cau 50. Cho hinh chép S.ABC c6 AB =a, ACB =30°. Biét SAB 1a tam giac déu va nam trong mt
phang vudng goc véi day (ABC). Tinh dién tich mt cau S, ngoai tiép hinh chop S.ABC.

2 2
A S - Tra _ B.S. _137a _
3 3
2
C.S, = 7’{; . D. S, =4za’.

Cau 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vuong canh a, SAB la tam gidc déu va nam trong
mat phang vuéng goc vai day. Tinh dién tich S cua mat cau ngoai tiep hinh chop S.ABCD

_ 2 _472'3.2

A. S=3ra’. B'S_T'
772'32 2
C'S:T' D. S=7ra".

Cau 52. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam gidc SAB déu va nam
trong mat phang vudng goc voi mit phang day. Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh chép
da cho.
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

3 3
Ay - W2l By - W2lra®
54 18
3 3
C. V=4ﬁ”"’1 . D.V _43ra .
81 27

Cau 53. Cho tir dign ABCD c¢6 AB =BC = AC = BD = 2a, AD = a+/3; hai mt phing (ACD) va
(BCD) vudng géc véi nhau. Dién tich mat cau ngoai tiép ta dién ABCD bang

A 647a’ B 4ra®
Co27 C 27
2 2
C. 167a - D. 64ra _
9 9

Cau 54. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dday ABCD Ila hinh chit nhat. Tam giac SAB nam trong mit
phing vuéng géc véi mit phing (ABCD). Biét ring AB =a, AD = a+/3 va ASB =60°. Tinh dién
tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

2 2

A 82137[& . B. 82137[& .
2 3

2 2

c. st D. 5 =17
2 3

a3

Cau 55. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = - c4c canh con lai cuing bang a. Ban kinh R ciia mit cau

ngoai tiép hinh chop S.ABC Ia:

A R=13 B.R=2.

2 3
. Rod13. D R V13

3 6

Hwéng dan giai:

Chon D.
Goi M 1a trung diém doan BC. Vi c4c tam gidc SBC, ABC déu canh a nén
SM = AM =a—f; SA=a—23.Suy ra gidc SAM déu.

Goi O 1a tam dudng trong ngoai tiép tam giac ABC (O ciing 1a trong tam tam giac ABC).

K¢ truc Ox cua tam giac ABC (Ox qua O va vubng véi (ABC). Trong tam giac SAM, ké trung truc
Ey cua canh SA (E 1a trung diém SA); Ey cit Ox tai |.
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Do tam giac SAM déu nén Ey trung véi trung tuyén ME.
Taco: | eOy=IA=IB=IC; | eEy= IA=1S.

Vay | 12 tim mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC. Goi
R 1a ban kinh mit cau nay.

Xét tam giac AME c¢6 AME=30° nén

tanBOO:gzE
OM ME
a3 a3
ol _OMAE_ 5 4 _a
ME a3 J3 6
2 2
2 2
Khido R=IA=~OA2+0I% =, |2 a’ _a/i3

Dang 5. M3t cau ngoai tiép va ndi tiép mat nén, mat tru

Cau 56. Cho mat cau ban kinh bang 5cm, cit mat cau nay bang mot mit phang sao cho thiét dién
tao thanh 1a mot duong tron duong kinh 4cm. Tinh thé tich khdi non c6 day 1a thiét dién vira tao
va dinh 12 tam cua hinh cau di cho.

A. ~19,18cm®. B. ~19,20cm°.

C. ~19,21cm?. D. ~19,19cm®.

Hwéng dan gidi:
Ban kinh mit ciu R =5cm, ban kinh duong tron giao tuyén 1a r =2cm.

Chiéu cao khdi non: h=~R*—r? =./21.
421

Thé tich khdinén la V = % r’zh= — ~19,20 cm®. Chen B.

~

DE KHONG MOT Al Bl BO LAI PHIA SAU

Cau 57. Cho khdi cau tam O ban kinh R. Mat phang (P) cach O mét khoang x cat khoi cau
theo mot hinh tron (C). Mot khéi nén (N) co dinh thugc mat cau, day 1a hinh tron (C). Biét
khdi non (N) c6 thé tich Ion nhat, khi d6 gia tri caa x bang

A X=—- B. x=

R
3
C. x:RT\/E- D. x=

Huwong ddn gidi:
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Ghi nhé~ Véi a, b, ¢ la cac sé khdng am thi
2 3
abs(ibj ;abcﬁ(a+b+cj
2 3

Ddu dang thirc xay ra khi va chi khi a=b=c.

bit 10=x thi r’=R?*-x* va h=x+R.
Y/ 1L r2h—1 (R* =x?).(x+R)
= (N)—§7Z' —§7Z' — AX+

Cauchy 3 3
_Z 2R-2%).(R+X).(R+x) = SR _32R
6 %a,_J%,_/%,_/

b c

Diu"="< 2R—2x:R+x<:>x:§~ Chon A.

Cau 58. Cho mat cau (S) ban kinh R khong d6i. Mot hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day r
thay d6i noi tiép mat cau. Tinh chiéu cao h theo R sao cho dién tich xung quanh cua hinh tru
Ién nhat ?

A. h=R+/2. B. h:%R-
C. h= RT*@. D. h= RT\/E

Huwong ddn gidi:
Goi | 1a trung diém cua OO’ thi | 1a thm mat cau (S).

2
AIOA c6 r* =R? _hT: r :%\/4R2 —h?.
Dién tich xung quanh hinh try: S, ;, = 27rh = zhy4R? —h?

Cauch: 2 2 _ K2
_z @R —ny) £ AR )
a Ty 2

=27R?|.

=S <27R?*=|S

xq(T) xq(T) max

DAu "=" xay ra khi va chi khi h? =4R? —h? < |h = Ry/2|.

Chon A.

~
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Cau 59. Cho hinh cau ban kinh bang 10cm, cit hinh cau nay bang mot mat phang sao cho thiét dién
tao thanh la mot duong tron ¢6 chu 167. Tinh thé tich khéi non co day 1a thiét dién vira tao va
dinh la tdm cua hinh cau da cho.

A. 1287 cm’®.

B. 1267zcm°.

C. 136zcm®.

D. 1327cm’. N

Cau 60. Cho mat cau (S) tam O, ban kinh R=3. Mat phing (P) cach O mét khoang bang 1 va
cat (S) theo giao tuyén la duong tron (C) c6 thm H. Goi T la giao diém cua tia HO véi (S).
Tinh thé tich V cta khéi nén co dinh T va day la hinh tron (C).

327

C. V=32x. D. V=16?7T~

Cau 61. Cho hinh non cé ban kinh day bang 6, chiéu cao bang 8. Biét rang c6 mot mat cau tiép xuc
Vi tat ca cac duong sinh caa hinh non, dong thoi tiép xac voi mat day caa hinh nén. Tinh ban
kinh mat cau do.

A. E S
3
B I
4 E
I
c 17,
4 A 0 B
D. 3. Métc;”itguatruc

Cau 62. Cho hinh ndn ¢6 ban kinh ddy R =5a, d6 dai duong sinh ¢ =13a. Thé tich khdi cau noi
tiép hinh nén bang

3 3
A 407ra . B. 4007za _
9 27
c 40007ra3_ b 40007za3'
' 27 ' 81

Cau 63. Cho khdi cau tam O ban kinh 6. Mt phang (P) cach O mot khoang x cit khéi cau theo
mét hinh tron (C). Mat khéi nén co dinh thugc mat cau, day 1a hinh tron (C). Biét khéi non c6
thé tich 16n nhat, khi d6 gi tri cia x bang
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O w o>
>
I
o

Cau 64. Cho mat cau tdm O, ban kinh R. Xét mat phang (P) thay ddi cat mat cau theo giao tuyén
1a duong tron (C). Hinh ndn (N) c6 dinh S nam trén mat cau, co day la duong tron (C) va cé
chiéu cao 12 h véi h>R. Tinh h dé thé tich khdi nén duoc tao nén boi (N) c6 gia tri 16n nhat ?

A. h=R+3. B. h=RV2.

_IR, D. h==R.

C. h
3 2

Cau 65. Trong cac hinh ndn noi tiép hinh cau cd béan kinh bang 9, tinh ban kinh duong tron day r
ctia hinh nén ¢6 thé tich Ion nhat ?

A. r=42. B. r=52.
C. r=6v2. D. x=3J2.

Cau 66. Cho hinh try c6 chiéu cao bang 4 noi tiép trong hinh cau bén kinh bang 3. Tinh thé tich V
cua khoi try nay.
A. V =40r.

B. V=20r.
C. V=36r.

_20r,
3

D. V

Cau 67. Mbét hinh tru c6 duong kinh day bang chiéu cao va ndi tiép trong mat cau ban kinh R. Dién
tich xung quanh cua hinh tru bang

A. 4rzR%. B. 27R2.
C. 2J2xR2 D. /2zR2

Cau 68. Hinhtry (T) ban kinh day bang 3R, chiéu cao bang 8R c¢6 hai ddy nam trén mat cau (S).
Thé tich ciia khbi cau bang

A. 1257R3. B. 257R°.
3 3
C. 500~zR . D. 3757R '
3 4

Cau 69. Cho mat ciu (S) ban kinh R=+/2. Mt hinh tru c6 chidu cao h va ban kinh day r thay
d6i noi tiép mat cau. Dién tich xung quanh I6n nhit caa khdi tru bang
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

A. 2r. B. 4r.
C. or. D. 8.

Cau 70. Cho mat cau (S) ban kinh R=5. Mot hinh try c6 chiéu cao h va ban kinh day r thay doi
ndi tiép mat cau. Tinh chiéu cao h dé dién tich xung quanh cua hinh try 16n nhat ?
A. h=2V2. B. h=442.

C. h=52. D. h=3V2.

Cau 71. Cho mat cau (S) béan kinh R =4. Mat hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day r thay doi
noi tiép mit cau. Dién tich xung quanh 16n nhat cua khéi tru bang
A. 8. B. 64r.

C. 32r. D. 16r.

Cau 72. Cho khéi cau (S) tam |, ban kinh R khong d6i. Mot khoi tru thay doi c6 chiéu cao h va
ban kinh day r noi tiép khdi cau. Tinh chiéu cao h theo R sao cho thé tich khdi tru 16n nhat.

An_RYZ
2

8 p2RV3
3

C. h=Rv2.

MOT SO BAI TOAN VAN DUNG - VAN DUNG CAO MAT CAU

Céau 73. Trong tat ca cac hinh chop tir giac déu ndi tiép mat cau c6 ban kinh bang 9, tinh thé tich V
cuia khéi chop cd thé tich 16n nhat.
A.V =5762. B.V =144.6 . C.V =144, D.V =576.

Huwong dan gidi:
Chon D.

Xét hinh chép tir giac déu S.ABCD nhu hinh v& noi tiép
mat cau tam | (hinh v&).

Dit canh hinh vudng day bang x va SO =h (x>0, h > 0).

2
Taco: os:ﬂ, sB=.|X +n.
2 \ 2
SK SO

Xét cac tam gidc vudng SOB, SKI ¢4 : cosS = )
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

1 2 1 X2 2 2 2
:>§SB =SO.SI:>§. ?+h =9h = x“ =36h-2h".

Thé tich khéi chép : V == =1h(36h—2h2).
3 3

h+h+36-2h

3
. j =576 =V <576 hay V. =576.

Taco: 1h.(36h—2hZ):l.h.h(ge—zh)sl.(
3 3 3

Dau bang xay ra khi va chi khi : h=36—-2h=h=12; x=12.Vay V__ =576.

Cau 74. Cho mit cau (S) c6 ban kinh R=5. Khéi tir dign ABCD co6 tat ca cac dinh thay doi va
cuing thudc mat cau (S) sao cho tam giac ABC vudng can tai B va DA=DB = DC . Biét thé tich

R ‘- . . a £ N N T S SR
I6n nhat caa khoi ta dién ABCD la b (a,b la cac s6 nguyén duong va b la phén so toi gian),

tinha+Db.

A. a+b=1173. B. a+b=4 081.

C. a+b=128. D. a+b=5035.
Huéng dén gidi:

Chon B.

Goi H 1a trung diém cua AC. Vi tam gidc ABC vudng can tai B va DA=DB=DC nén
DH L (ABC) vatam I cia mat cau (S) thuoc DH .

bit DH =h va AH =x (0<x<5,5<h<10). Tacoé ID=1A=5va IH =|h-5|.

Xét tam giac vuong AIH c6 AH? = Al? —IH? = 25— (h—5)* =10h—h* = |x* =10h - h?|.

D
Dién tich tam giac ABC la: S5 :%AC.BH = x> =10h-h?.

Thé tich khéi ta dien ABCD la: V =ESABC.DH :1(10h—h2)h
3 3

h+h+20—2h)3_4000 A

=lh.h.(lo—h)=1h.h.(2o—2h)s1.( .
3 6 6 3 81

4000 a
) = = — = N 1 A ’
Vay V.. sl b —=la+b=4081; khido B

h=20-h=h=10.
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Cau 75. Trén mat phang (P) cho géc xOy =60°. Poan SO=a va SO vudng goc véi mat phing
(P). Cac diém M, N chuyén dong trén Ox,Oy sao cho ta ludn c6: OM +ON =a . Tinh di¢n
tich caa mat cau (S) co ban kinh nhé nhat ngoai tiép tr dien SOMN .

A Ara’ . B. 7r_a2 C. 8rza’ . D 1672'a2.
3 3 3 3
Huéng dén gidi:
Chon A.
Goi H, | lan luot 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac

OMNva tdm miat cau ngoai tiép ta dién SOMN

2
— R2:0H2+IH2:%+OH2 .

Ap dung dinh ly sin trong tam gidc OMN ta co:

MN_—20H =|oH =N|

sin60° J3

Ap dung dinh ly cosin trong tam gidc OMN ta co
MN? =0OM? +ON? —2.0M.ONcosMON
—OM?+0ON2-OM.ON =(OM +ON)* —~30M.ON

5(OM +ON)’ a2

=a’-30M.ON >a* - :
4 4

2 2 2 2 2 2 2
Taco: MN2>2 = 30H2>2 o |oH2> 2 | Khide: R2=2 ton2>2 2 -2
4 4 12 4 4 12 3

Bén kinh nho nhat cua mat cau ngoai tiép ta dién SOMN bang %.

47a?

Dién tich ctia mat cau (S) twong tmg 12 Ss)=47R* =

Cau 76. Mot cai thung dung day nudce dugc tao thanh tir viéc cit mat xung quanh cua mot hinh nén
bai mot mat phang vubng goc véi truc caa hinh non. Miéng thung la duong tron ¢ ban kinh bang
ba lan ban kinh mat day cua thung. Nguoi ta tha vao do mét khoi cau co duong

I's M 3 = A 5 \ r \ Ao , 2 N
kinh bang > chiéu cao cua thung nudc va do dugc thé tich nudc tran ra ngoai

12 54+/37 (dm?®). Biét rang khi cau tiép xic véi mat trong cua thing va diing

mot nira cia khdi ciu da chim trong nudc. Thé tich nude con lai trong thing
0 gia tri nao sau day?
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A. ?\/57: (dm?’). B. 1837 (dm?*).
C @\/én (dm®) D. 187 (dm?)
3 . . .

Huéng dén gidi:
Chon C.

Xét mot thiét dien qua truc cua hinh nén nhu hinh ve. Hinh thang can
ABCD (1J la truc doi xung) la thiet dién cia cai thung nudce, hinh
tron tdm | béan kinh IH la thiét dién cua khoi cau. Cac duong thang

AD, BC, 1J ddng qui tai E. A 4 B
Dit béan kinh cua khéi cau 1a IH =R, ban kinh mat day cua thung la
JD=r=IB=3r, chiéucao caathung la 1J =h. Taco
14 3
>3 7R :54J§;;:>R=3J§;Eh=2R=6J§:>h=4J§. NTh /e
Xé hai tam gidc ddng dang EIB va EJC: Wi
EJ JC r 1 1. 1 E¥
—=—=—=—-=EBJ==-1J==-443=2J3;suyra IE=6+3.
El IB 3r 3 2 2 \/_ \/_ y \/_
Tam giac IAE vuong tai | co: 12: 12+ 12 @i:iz+i<:>r:2.
IH 1A IE 27 9r° 108
Thé tich ciia thing nudc 1a: V, = %EIAZ.IE —%ﬂJDZ.JE =V, = Zosf” .

Vay thé tich nudc con lai trong thing 12 |V =

208§/§ﬂ_54\@ﬂ=46«?{§7r ().

Céau 77. Cho tir dien OABC c6 OA=a, OB=hb, OC =c va d6i mot vudng goc vasi nhau. Goi r la

ban kinh mat cau

A. 1+4/3.

@ HOANG XUAN NHAN

i, g . . o . a .
tiep xdc vai bon mat caa tir dién. Gia st a>b, a>c. Gia tri nho nhat cia — la
r

Huwong ddn gidi:
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Chon D.
Ké duong cao AH cua tam gidc ABC.

. |BC LOA
Vi = BC L (OAH)=BC LOH.
BC L AH
Tam gidc OBC vudng tai O co:
1 1 1 . OH - bc

Jo?4c?

Tam giac AOH vubng tai O c6:

+
OH? OB?* O0C?

2.2 2112 2.2 242
AH? = OA? +OH? a2 4 2. 2:>AH:\/ab +bc +ca”
b*+c Vb? +¢?

Tam gidc OBC ¢6 BC =+/b*+c® nén S, = % AH.BC = %\/azb2 +b%c* +c%a’ .

Dién tich toan phan caa hinh chép O.ABC Ia:

S = Soas + Sosc + Soac + S :%(ab+bc+ca+x/a2b2 +b’c? +c?a’ ) :

Dé thay thé tich khéi chop O.ABC 1a V :%abc =%Stp.r .

Suy ra a_ 25, ab+bc +ca++a?b? +b%c? +c%a’
r
2 2
:E+1+%+,/a—2+1+§—2 >1+1+1+/1+1+1=3++/3.
c C

bc bc
Cau 78. Cho hai mat cu (S,) va (S,) ciing tim O, c6 ban kinh lan luot 1a R, =2 va R, =+/10 .
Xét ti dign ABCD c6 hai dinh A,B nam trén (S,) va hai dinh C,D nam trén (S, ). Thé tich In
nhat cua khéi tir dien ABCD bang

A 32, B. 74/2. C. 4J2. D. 64/2.

Huwéng dén gidi:

DAu bang xay ra khi va chi khi a=b=c.

Chon D.
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HINH HOC 12 — MAT CAU, KHOI CAU

Dung mét phang (P) chira AB va song song véi CD, cat (O;R,) theo giao tuyén la duong tron
tam 1. Dyng mat phang (Q) chira CD va song song véi AB, cit (O;R,) theo giao tuyén la
duong tron tdm J .

Dung hai dudng kinh A'B’,C'D’ lan luot ciia hai duon tron sao cho A'B’ L. C'D’ (Xem hinh 1).
Khi dé 1J =d (AB,CD)=d (AB,CD').
X6t tat ca cac tir dién co canh AB nam trén (P) va CD nam trén (Q) thi ta co:

V,seco =%AB.CD.|J.sin(AB,CD) s% AB'CDII1=V, e .

Do d6 ta chi can xét cac tir dién c6 cap canh déi AB L CD va chiing co trung diém 1,J thang
hang véi O (Xem hinh 2).

Dit IA=x, 0<x<10; dat JC=y, 0<y<2.Taco: Ol =+/10—x2,0] =./4—y> .

Khi d6: d (AB,CD)=1J =0l +0J =v10—X* +4/4—y?.

Thé tich khdi ta dign ABCD la:

Vi = % AB.CD.IJ = %.2x.2y.(\/10— X2 +1J4—y? ) - % Xy(\/lo I )

_ 2 _ 2
Trong dé: 10— x2 =%.2. 10-x <X .1 Ja_y? SsTy_

4

24—x* -2y* _ 24-22xy 12—+[2xy

Suy ra +/10— x2 +\/4—y2 <

4 4 2
2
2 12—x/§xy 1 1 «/Exy+12—x/§Xy
Ta dugc: V <—=Xy. = 2Xy |(12—~/2xy | < =6+2.
0006 Vi < 2y 22 ()12 ) M[ : o
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Ding thic xay ra khi va chi khi:

0<x<+10, 0<y<2

10-x* =2

2 {X:
4-y° =1 =
2 92 y=
X° =2y

\/Exy =12—- \/Exy

maxVgep = 62|

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 3: MAT CAU, KHOI CAU

@ HOANG XUAN NHAN
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