TOAN 11 = KET NOI TRI THUC @ DE CUONG ON TAP HKI - N&am hoc 2023 — 2024 @

MUC LUC

Chuwongl. HAM SO LUGNG GIAC VA PHUGNG TRINH LUONG GIAC 3
BAI TAP TRAC NGHIEM.. 3

= Mic d6 Nhan bidt, ThONg MiBU .......ooooooooooooooeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee 3

= Mic d6 VAN dUng ... 4

BAI TAP TU LUAN. .o 4

ChuongIl. DAY SO, CAP SO CONG, CAP SO NHAN 5
BAI TAP TRAC NGHIEM. ... 5

= Mic d6 Nhan bidt, ThNG RiBU ..o 5

= MUc d6 VAN dUNG ..o 5

BAI TAP TU LUAN 6
ChuongIll. CACSO DACTRUNG PO XU THE TRUNG TAM CUA MAU SO LIEU GHEP
NHOM 7

BAI TAP TRAC NGHIEM. 7

= Mc d6 Nhan bidt, ThONg RiBU ......oovvovoooooooeoeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee 7

= Muic d6 VAN dUNg ... 8

BAITAP TU LUAN. 8

ChuongIV. QUAN HE SONG SONG SONG TRONG KHONG GIAN 10
BAI TAP TRAC NGHIEM. ..o 10

= MUc d0 CO DAN ... 10

= MUOC d6 VAN dUNG ..o 13

BAI TAP TU LUAN 14

ChuwongV. GIGI HAN. HAM SO LIEN TUC 16
BAI TAP TRAC NGHIEM 16

= Mic d6 Nhan bidt, ThONg MiBU. ..o 16

= Miic d6 VAN dUNg ... 17

BAITAP TU LUAN 17







TOAN 11 = KET NOI TRI THUC

Q DE CUONG ON TAP HKI - N&am hoc 2023 — 2024 @

Chuong |.

HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH
LUONG GIAC

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu

Cau 1. Géc c6 s6 do 1”—2 déi sang do 1a

A. 15°, B. 16°.
C. 14°. D. 17°30'.
Céu 2. Géc ¢ sb do 108° ddi sang radian 1a
A g E o p ¥
2 2 3 5
Céu 3. Gia tri cots%” bing
3 3
A. g B. -v3. C. —%. D. v3.

Cdu 4. Xac dinh s6 do ctia géc lugng giac
(Ou,0v) dude biéu dién trong hinh bén dudi.

@

v

A. 410°. B. 510°. C. 150°. D. 420°.

Cau 5. Xac dinh s6 do caa géc lugng giac
(Ou,0v) dude biéu dién trong hinh bén dudi

v
60°
u
A. -300°. B. 510°.
C. 60°. D. —420°.
Cdu 6. Chon khang dinh ding trong cac khang
dinh sau:

A. tan(m—a)=tana. B. cot(mx—a)=cota.
C. cos(m—a)=—cosa. D. sin(m—a)=-sina.

N . 1 . .
Cau 7. Cho sina = 3’ v6i 90° < a < 180°. Tinh

cosa. /3
2 2vV2
A. cosa=—-—. B. cosa =——.
3_ 3
2V2 2
C. cosa=T. D. cosazg.

Cau 8. Trong cac ménh de sau, ménh dé nao la
ménh dé dung?
A. sin2a =sina +cosa.

B. sin2a =2sina.

2 2

C. sin2a =cos“a —sin“a.
D. sin2a =2sinacosa.

Cau 9. Trong cac ménh deé sau, ménh dé nao la
ménh dé sai?

+ —_—
A. sina+sinb:2sina cosa2b.
+b -b
B. cosa—cosb:2sina sina2 .
+ -b
C. cosa+cosb:2cosa cosa2 .
+ -b
D. sina—sinb=2cosa sina2 .
Céu 10. Chu ky ctia ham s6 y = cotx 1a
A. kn,ke”. B. 27.
C. n. D. z.
2
Cau 11. Chu ky ctia ham s6 y = cosx 1a
2
A. ?” B. 2r. C. m D. k2n.

Cau 12. Tap gia tri cia ham sb y = cosx 1a tap
hdp nao sau day?
A. [0;+occ].
C. (—o0;0l.

B. R.
D. [-1;1].

Cau 13. Gia tri nhé nhat m va gia tri 16n nhat
M ctia ham sb y = 3sin2x — 5 lan lugt 1a
A. m=2,M=8. B. m=-8, M=-2.
C. m=-5,M=-2. D. m=-8, M =-5.

Cau 14. Phuong trinh cosx = a ¢6 nghiém khi

va chi khi

A. la|<1. B. la|>1.

C. lal<1. D. |al=1.

~ . . 3
Cau 15. Giai phuong trinh sinx = g

A. x:ig+k2n. B. x:g+kn.
x:g+kn x=g+k2ﬂ
C. . D. .
5 2
x:—n+kn xz—”+k2n
6 3
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Cdu 16. Phuong trinh cos3x = cos 1”_5 ¢6 nghiém C. x=10cos (1007115 - 3—”> (cm).
° k2 D. x=10cos (1007t 3%’) (cm)
A. x=i£+k2n. B. x:i£+_n. - x=1Ucos 7T+Z cm).
15 45 3
T k27 T k27
c x:_4_5+T' D. x:E+T' Cau 19. Cho hinh vuéng D c
ABCD nhu hinh vé. Tinh

Cau 17. Giai phuong trinh tanx = V3 ta dudc

tap nghiém la gla tr1 Zua tana. 6 q
A {Z+hemkez). B o . B .
C. {Z+knk D. {Z+knk 2 b L @ 5

. {§+ T, EZ}. . {E+ 7T, EZ}, 13 7 N .

o Cau 20. Nhiét do ngoai troi 6 mot thanh phd
B Mirc do Van dung vao cac thoi diém khic nhau trong ngay cé thé
Cau 18. Cho hai dao dong diéu hoa cung duge md phong béi cong thite

phuong ¢6 phuong trinh lan lugt la x; =

5c0s(1007t + 7)(cm) va x9 = 5cos(1007t — 71/2)(cm). h(#) =29+ 3sin [%(t - 9)]
Phuong trinh dao déng téng hop cta hai dao
dong trén la v6i h tinh bang d6 C va ¢ 14 thoi gian trong ngay
A. x=5v3cos (1007,,5Jr 3_”) (cm). tinh bang giv. Nhiét do thap nhat trong ngay
i vao lic méy gio?
B. x=5v2cos (1oom— Z) (cm). A. 5gis. B. Ogiv. C. 3giv. D. 4 gio,

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 1. Giai cac phuong trinh luong gidc sau:

2 3
a) sinx:—i; b) sin(3x+z>:£;
2 6 2
3
¢) cos2x= %; d) cos(2x—30°)=-1;
e) tan3x:tan%; f) cot (2x—g) =3.

BAI 2. S6 git ¢6 4nh ning mat troi cia mot thanh phd A trong ngay thi ¢ (6 day ¢ 1a sb ngay tinh tir
ngay 1 thang Giéng) cia mot nam khong nhuan duge mo hinh héa béi ham so

2 . .
L(t)=12+2,83sin [é(t— 80)] V6i teZ va 0<t < 365.

a) Vao ngay nao trong nam thi thanh phd A c6 it gio anh sang mat troi nhat?
b) Vao ngay nao trong nim thi thanh phd A c¢6 nhiéu gio 4nh sang mét troi nhat?
¢) Vao ngay nao trong nam thi thanh phé A c6 khoang 10 gis anh sang mét troi?
BAI 3. Chiéu cao A (m) clia mot cabin trén vong quay vao thoi diém ¢ gidy sau khi bit dau chuyén

dong dudc cho bdi cong thiic A(¢) = 30 +20sin (%t + g)

a) Cabin dat d6 cao t6i da 1a bao nhiéu?

b) Sau bao nhiéu gidy thi cabin dat d6 cao 40 m 1an dau tién?
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Chuong .

DAY SO, CAP SO CONG, CAP SO NHAN

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu
2n-1

Céu 1. Cho day sbé (u,) ¢6 u, =
us.

5 11
A. 1,1,82%.7 B. ug:?.
C. ug=—. D. ug=1.
9
Cau2. Cho day sb (u,) xac dinh béi
ui=3 < N
{ ! . Ba s0 hang dau tién cta day
Up+1=Up+5b
s6 d6 1a
A. -3;6;9. B. 3;8;13.
C. 3;5;7. D. 3;-2;-7.
Cau 3. Day nao sau day 1a cap s6 cong?
A. 1;5;9; 5; 1. B. 1,3;5;7;11
C. 2;5;8;11. D. 3;7;3;17.

Cdu 4. Cho cap sé cong 1, 8, 15, 22, 29, .... Cong

sai clia cap s6 cong nay la
A. 9. B. 1. C. 8.

Céau 5. Cho cap sb6 cong (u,) c6 sb hang dau
u1 =3 va d =2. S6 hang thi 2 cta cap sb cong

da cho la
A. 3. B. 6. C. 1.

Céu 6. Cho cap sbé cong (u,) c6 sb hang dau
u1 =4 vad =2. S0 hang thit 50 ciia cap so cong

do la
A. uso=100. B. uso=102.
C. uso=104. D. uso=198.

Céu 7. Cho cap sbé cong (u,) c6 sb hang dau
u1 =3 va d=-2. Téng cia 20 s6 hang dau ctaa

cap so cong do la

A. S99 =-380. B. S99 =-214.
C. S99 =-640. D. S99 =-320.

Cau 8. Day sb nao sau day khong phai 1a cap

so0 nhan?

A. 1,-1,1,-1,1. B. 1,2,3,4,5.
C. 1,-2,4,-8,16. D. 1,2,4,8,16.

Céu 9. Cho cip s6 nhan (u,), biét u; =—-9,us =

3. Cong boi g 1a
A. ¢g=

wW| =

C. ¢g=3. D. ¢g=—-.

. B. ¢=-3.

Cau 10. Cho cip sb6 nhan (u,), biét u; =3 va
cong boi g = -2. Tim ug.

A. ug=16. B. ug=14.

C. u3:12. D. u3:11.

Cau 11. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = 2 va
g = -3. Khi d6, sb6 hang ug bang

A. -3-25, B. 2-(-3).

C. -3-25, D. 2-(-3)5.

Cdu 12. Cho cép s6 nhan (u,) ¢6 s6 hang dau

A. — B. 1023. C. 1536. D. 3069.

a Mac dé Van dung

Cdu 13. M6t ngudi mubn chia 1000-000 dong
cho bén nguoi con, dia 16n hon dia nhé ké tiép
100-000 dong. Héi dita con 16n nhét dude bao
nhiéu tién.

A. 400-000 dong. B. 200-000 dong.

C. 100-000 dong. D. 300-000 dong.

Cau 14. Mot du khach vao truong dua ngua
xem dua ngua va dit cude chon con thang cudc.
Néu chon ding con thing cudc thi sé nhan duge
s6 tién gap doi sb tién dat cude, con néu chon sai
thi sé mat s6 tién dat cudc. Ngusi du khach d6
lan dau tién dat 20000 dong, méi 1an sau tién
dat gap doi tién dat lan trude. Nguoi dé thua
9 1an lién tiép va thang 6 lan thd 10. Héi du
khach d6 thing hay thua bao nhiéu?

A. Théng 20000 dong.

B. Hoa véon.

C. Thua 20000 dong.

D. Thua 40000 dong.

Cau 15. Mot gia dinh can khoan mét cai giéng
dé 1ay nudc. Ho thué mot doi khoan giéng nudée
dén d€ khoang giéng. Biét gia cia mét khoan
dau tién 14 80000 dong, ké tit mét khoan thit hai
gia ciia mbi mét khoan tang thém 5000 dong so
v6i gia cia mét khoan trudc d6. Biét can phai
khoan sau xubéng 50 m méi c6 nudc. Héi phai
tra bao nhiéu tién dé khoan cai giéng d6?

A. 4245000 dong. B. 5250000 dong.

C. 4000000 dong. D. 10125000 dong.
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Céu 16. Chu ki ban ra ctia nguyén té phéng
xa Poloni 210 la 138 ngay (nghia la sau 138
ngay khdi ludng ctia nguyén t6 d6 chi con mot
ntta). Tinh (chinh xac dén hang phan trim)
khéi lugng con lai cia 20 gam Poloni 210 sau
7314 ngay (khoang 20 nam).

A. 3,22-10715, B. 3,52-10715,

C. 2,52-1071°, D. 2,22-107%,

Céu 17. Té bao E.Coli trong diéu kién nubi ciy
thich hdp ci 20 phut lai nhan déi mot 1an. Néu
ldc dau c6 102 té bao thi sau 3 gid sé phan chia
thanh bao nhiéu té bao?

A. 256-10'2 té bao.  B. 1024-10'2 té bao.
C. 512-10 té bao.  D. 512-10'2 té bao.
Céu 18. Ong Trung c6 100 triéu dong gui tiét
kiém vao ngan hang theo thé thic 1ai kép ki
han 6 thang véi 1ai suat 8% cho mot ki han. Gia
stt 1ai suat khong thay d6i. Héi sau 3 nam sb

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 1. Tim cong sai ctia cip s cong (u,), bit
a) ui = -21va U4 = 18;

C) u1=2V§1u2+u3=5;

tién trong tai khoan tiét kiém ctua éng Trung
gan nhét véi sé nao sau day?
A. 126532000 dong. B. 158687000 dong.
C. 125971000 dong. D. 112486000 dong.

Cdu 19. Ba s6 phan biét c6 tong 1a 217 c6 thé
coi 1 cac s6 hang lién tiép ctia mét cap s6 nhan,
ciing c6 thé coi 1a s6 hang thi 2, thi 9, thi 44
ctia mot cap s6 cong. Hoéi phai lay bao nhiéu sé
hang dau ctia cip sb cong nay dé tong ctia ching
béng 210?

A. 40. B. 30.

C. 20. D. 10.

Cau 20. Mot da giac c6 n canh va cé chu vi
bang 158 cm. Biét sé do cac canh caa da gidc
1ap thanh mét cip sb cong va cong sai d =3 cm
va canh 16n nhat c6 d6 dai 1a 44 cm. Pa gisc ¢6
s6 canh n bang

A. n=6. B. n=7. C. n=5. D. n=4.

b) us = -15va u9oo = 60;

d) u2+LL4=16Vé. ug+uy=-—4.

BAI 2. Xac dinh cong boi ctia mot cAp sb nhan (u,), biét

1
a) u1=§vau6=16;

c) ug=9va ug=243;

1 .
b) Ui =—§ vaur= —32;

1
d) uzzzvau5:16.

BAI 3. C6 bao nhiéu hang ghé trong mot géc khan dai ciia mét san van dong, biét rang géc khan
dai d6 c6 2040 ché ngoi, hang ghé dau tién cé 10 chd ngoi va mdi hang ghé sau c6 thém 4 chd ngdi so

v6i hang ghé ngay trude né?

BAI 4. Néu anh Nam nhan duge 16i moi lam viéc cho mét cong ty nude ngoai véi mic luong khoi
diém 14 35000 d6 la méi nam va dude tang thém 1400 d6 la luong méi nim, thi sé mat bao nhiéu
nam lam viéc dé tong luong ma anh Nam nhan dudc 1a 319200 do6 1a?
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Chuong lil.

CAC SO DAC TRUNG DO XU THE TRUNG TAM CUA
MAU SO LIEU GHEP NHOM

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

B Mic a6 Nhan biét, Théng hiéu

Cdu 21. Diéu tra vé chiéu cao ctia 100 hoc sinh 16p 10 trusng THPT A, ta dudc két qua

Chiéu [150;152) | [152;154)| [154;156)| [156;158)| [158;160) | [160;162)| [162;168)
cao (cm)
S6 hoc 5 18 40 25 8 3 1
sinh
a) MAu sb liéu trén c6 bao nhiéu nhém
A. 5. B. 6. C. 7 D. 8
b) S6 hoc sinh ¢6 chiéu cao trong khoang [154;156) 1a
A. 40. B. 18. C. 5. D. 8.

Cau 22. Khao sat thoi gian xem ti vi trong mot ngay cia mot s6 hoc sinh khéi 11 thu dude mau sb

liéu ghép nhom sau

Thoi gian ( phut) | [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 5 9 12 10 6

a) Gia tri dai dién ctia nhom [60;80) la

A. 40. B. 70. C. 60. D. 30.
b) Nhém [20;40) c6 tan sb 1a

A. 5. B. 9. C. 12. D. 10.
¢) Nhém chita mét ctia mau s6 liéu nay 1a

A. [80;100). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
d) Nhom chua trung vi la

A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
e) Nhém chta ti phan vi thi nhat 1a

A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
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a Mdc doé Van dung

Céau 23. Tim hiéu thoi gian hoan thanh mot bai tap (don vi: phit) ciia mot s6 hoc sinh thu dude két

qua sau

Thoi gian ( phut) | [0;4) | [4;8) | [8;12) | [12;16) | [16;20)
S6 hoc sinh 2 4 7 4 3
Thai gian trung binh (phtt) dé hoan thanh bai tap ctia cdc em hoc sinh 12
B. 11,3. C. 10,4. D. 12,5.

A. 7.

Céu 24. Cho mAu sb liéu ghép nhém veé chiéu cao cta 25 cay dita giong nhu sau

Chiéu cao ( cm) [0;10) | [10;20) | [20;30) | [30;40) [40;50)
Sb cay 4 6 7 5 3
a) M6t ciia mAau s6 liéu ghép nhém nay 1a
70 50 70
A. Mo:?. B MO:E. C MO:? D MO:
b) Trung vi cia mau s6 liéu ghép nhém nay la
1 1 1
A. Mezﬂ. B. Mezﬁ. C. Mezﬁ. D. M, =
7 5 7
¢) T phan vi thi nhat ciia mau s6 liéu ghép nhém nay la
A. @1=13,5. B. @:=13)9. C. @1=15,75.

Céau 25. Cho mau sb liéu ghép nhém ve khdi lugng (don vi: gram) caa 30 c khoai tay nhu sau

D. @1=13,75.

Khéi lugng | [70;80) | [80;90) | [90;100) | [100;110) | [110;120)
Tan sb 3 6 12 6 3
Tt phan vi thi ba ciia mau sb liéu ghép nhém nay 1a
A. Q3=133. B. Q3=134. C. Qs=132. D. Q3=102,5.

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 5. Ngudi ta ghi lai téc do cua 40 xe dap di qua mét vi tri trén duong. MAu sb liéu dudi day ghi
lai t6c do ctia 40 xe d6 (don vi: km/h)

10 | 104 | 11 16 12 13 | 158 | 12,7 | 16,8 | 19

17 | 151 | 14 | 12,3 | 17,2 | 105 | 13,2 | 181 | 196 | 17,4
118 | 136 | 12,7 | 15,9 | 142 | 12,6 | 11,6 | 10,4 | 14,1 | 151
123 | 152 | 11,9 | 16,3 | 18,4 | 17,1 | 14,2 | 12,1 | 13,7 | 13,2

a) Lap bang tan s6 ghép nhém bao gém ca tan sb tich liy c6 ndm nhém tng véi sau nita khoang
[10;12), [12;14), [14;16), [16;18), [18;20).

b) Hay uéc ludng sb trung binh, mét va cac ti phan vi ctia mau sb liéu ghép nhém trén.

BAI 6. Mot cong ty bao hiém thong ké lai d6 tudi cac khach hang mua bao hiém xe 6 t6 & bang sau:

D6 tuoi [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55)
So khach hang 25 38 62 42 37 29
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Hay uéc luong sb trung binh, mét va céc ti phan vi ctia mau sb liéu ghép nhém trén.

BAI 7. Céc ban hoc sinh mét 16p théng ké sb tii nhua ma gia dinh ban d6 st dung trong mét tuan.
Két qua dudc tong hop lai 6 bang sau:

So tudi [5;9] | [10;14] | [15;19] | [20;24] | [25;29]
So gia dinh 8 15 12 7 2

a) Hay uéc lugng s6 trung binh va mét ciia mau s6 liéu trén.

b) Co6 gido du dinh trao danh hiéu “Gia dinh xanh” cho 25% gia dinh cac ban s dung it tii nhua
nhat. C6 gido nén trao danh hiéu cho cac gia dinh dung khong qua bao nhiéu tii nhua?

BAI 8. Bang sau théng ké doanh s6 ban hang ctia cidc nhan vién mot trung tAm thuong mai trong
mot ngay.

iy [20:30) | [30:40) | [40;50) | [50:;60) | [60;70)
(triéu dong)
So6 nhéan vién 4 8 12 7 5

a) Hay uéc luong s6 trung binh, mét va trung vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.

b) Trung tdm thuong mai du dinh sé thudéng cho 25% s6 nhan vién c¢6 doanh sb ban hang cao nhét.
Theo mau s6 liéu trén, trung tam thuong mai nén khen thuéng cac nhan vién c6 doanh s6 ban
hang it nhat 14 bao nhiéu?

_HET—
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Chuong IV.

QUAN HE SONG SONG SONG TRONG KHONG
GIAN

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

B Mic g6 Coban

Cdu 26. Cac yéu t6 nao sau day xac dinh mét miat phing duy nhét?

A. Bbn diém phan biét. B. Mot diém va mot duong théng.
C. Ba diém phan biét. D. Hai dudng thang cit nhau.
Céu 27. Cho tt dién ABCD nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day dung? A
A. AB va CD cat nhau. B. BD va AC cét nhau.
C. BD va AC chéo nhau. D. BC va AD song song.
B D
C

Céau 28. Hinh chép ti gidc ¢ tit ca bao nhidu mat 1a tam giac?
A. 5. B. 3. C. 6. D. 4.

Cau 29. Trong cac hinh sau

A A A

C
Cm (IT) (I10) VD)

Hinh nao c6 thé 14 hinh biéu dién ctia mét hinh t& dién?

A. (D). B. (), D). C. (D, dDn, av). D. (), dI), (IID), (IV).
Cau 30. Trong khong gian, hai duong thang khéng c6 diém chung thi

A. cat nhau. B. chéo nhau hoac song song.

C. chéo nhau. D. song song.

Céu 31. Tim ménh dé dung trong cdc ménh dé sau:
A. Hai duong thang phan biét khoéng song song thi chéo nhau.
B. Hai dudng thing 14n lugt ndm trén hai mat phing phan biét thi chéo nhau.
C. Hai dudng thang khéng c6 diém chung thi chéo nhau .
D. Hai duong thing chéo nhau thi khong ¢6 diém chung.

Cdu 32. Trong khéng gian cho hai dusng thang cat nhau a va b. Néu ¢ 1a mot duong thang song
song véi a thi

A. ¢ va b song song v6i nhau. B. ¢ va b cat nhau.
C. ¢ vab chéo nhau. D. ¢ va b khong song song v6i nhau.
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Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 diém O la giao diém ctia hai dudng chéo. Giao diém ctia duong
thang AC v6i mat phang (SBD) la diém nao?

A. DPiém B. B. Piém A. C. Piém O. D. Piém S.

Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD day la tit giac 16i ABCD, giao tuyén ctia mét (SAD) va (SBD) la
A. SB. B. SA. C. SD. D. SC.

Céau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M,N lan ludt 1a trung diém
AD va BC. Giao tuyén ctia hai mét phang (SMN) va (SAC) la

A. SF (F la trung diém CD). B. SO (O la tam hinh binh hanh ABCD).
C. SG (G la trung diém AB). D. SD.
Cdu 36. Cho ti dién ABCD. Goi M, N lan ludt 1a trung diém ctia AC va A

BC. Trén doan BD lay P sao cho BP = 2PD. Khi d6 giao diém ctia duong
théng CD v6i mit phang (MNP) 1a

A. giao diém ctia NP va CD. B. giao diém ctia MN va CD.
C. trung diém ctia CD. D. giao diém ctia MP va CD.
B D
C

Cdau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi
I,J,E,F lan lugt 13 trung diém SA,SB,SC,SD. Trong cac dusng thang
sau, duong thang nao khong song song véi IJ?

A. EF. B. DC. C. AB. D. AD.

Cdu 38. Cho hai dudng thang song song a,b va mét phéng (P). Ménh dé nao dudi day ding?

A. Néua //(P)thib/ (P). B. Néu a cit (P) thi b cit (P).
C. Néu a n3m trén (P) thi b // (P). D. Néu a nam trén (P) thi b nam trén (P).

Céu 39. Cho hai mit phéng (P) va diém A nim ngoai mat phing (P). Khing dinh nao sau day
diung?

A. Qua A c6 vo sb mit phang song song vdi (P).

B. Qua A c¢6 ding mét mat phang song song véi (P).

C. Qua A khong c6 mat phéng nao song song véi (P).

D. Qua A c6 ding hai mét phéng song song véi (P).

Cdu 40. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh binh hanh. Pudng thang AD song song véi
mét phéng nao trong cdc mit phang dudi day?

A. (SBOC). B. (ABCD). C. (SAQ). D. (SAB).
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Céu 41. Cho hinh chép ti gidc S.ABCD. Goi M, N lan ludt 1a trung

diém ctia SA va SC. Khang dinh nao sau day dung? S
A. MN /| (ABCD). B. MN //(SAB).
C. MN //(SBC). D. MN //(SCD).
M
A B
C
D

Cdu 42. Néu mit phéng (R) cit hai mat phang song song (P) va (@) 1an ludt theo hai giao tuyén a
va b thi vi tri tuong d6i gitta hai dudng thing a va b 1a
A. song song. B. chéo nhau. C. trung nhau. D. cét nhau.

Cdu 43. Cho duong thang a nam trong mét phing (a) va dudng thing b nam trong mat phang (g).
Biét (@) // (B). Trong cac khéng dinh sau, khéng dinh nao sai?

A all(B).

B. b/ ().

C. a//b.

D. Néu c6 mot mét phang (y) chita a va b thia // b.

Cdu 44. Khang dinh nao sau day 1a sai khi néi vé hinh lang tru?
A. Hinh lang tru c6 day la hinh binh hanh dudc goi 1a hinh hop.
B. Cac mat bén cua hinh lang tru la cac hinh binh hanh.
C. Cac canh bén ctia hinh lang tru béing nhau va song song véi nhau.
D. Hai day cta hinh ling tru 14 hai da giac déu.

Cdu 45. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Hinh chiéu song song ctia A A D
trén mat phing (CDD’'C’) theo phudng BC' 1a
A D 5. D. A4
BI
C. B. D. C'.
D
B C
Cdu 46. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, goi I, I' 1an lugt 1a trung I
diém ctia AB, A’B’. Qua phép chiéu song song dudng thang AT, A B
hinh chiéu ctia diém I 1én mat phang chiéu (A'B'C’) 1a diém nao
sau day?
A. A B. I'.
C. B D. C'.
AI
BI
Cl

Cdu 47. Cho hinh lang tru ABC.A1B;C;. Trong cac khéng dinh sau, khéng dinh nao sai?
A. (ABC) [/ (A1B1Cy). B. AA{//(BCCh).
C. ABJ/(A1B1Cy). D. AA;1B;B la hinh chit nhat.
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Cau 48. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh
tam O. Goi M, N 1an lugt 14 trung diém cta SA,AD. Héi méit phang
(MNO) song song véi mat phang nao sau day?

A. (SAB). B. (SBO). C. (SCD). D. (SAD).

Cdu 49. Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’'. Mit phang (AB'D’) song song A D’

v6i mét phéng nao sau day?
A. (BCA). B. (BDA)). C. @'c'o. D. (BDC'). B '

B C

Céu 50. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Giao tuyén ctia hai mat phéng
(SAB) va (SCD) 1a duvng thang song song véi duong thang nao sau day?
A. BD . B. SC. C. AC. D. AB.

Céu 51. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 AC cat BD tai M,AB cat
CD tai N. Trong cac dudng thing sau day, dudng thing nao la
giao tuyén caa (SAC) va (SBD) ?

A. SM. B. SN. C. SB. D. SC.

a Mdc doé Van dung

Céu 52. Cho ba mit phing (P), (), (R) d6i mot song song véi nhau. Pudng thing d cit cdc mat
phang (P),(@),(R) lan ludt tai A,B,C. Pudng thang d’ cat cac mit phang (P),(@),(R) lan ludt tai
A'B.C'. Biét ring 25 =2 {5 s AB

2L 8ac "3 Y ai
1 2
>

bing

A. - B. C. § D. 1
2 2

3

Cdu 53. Cho tt dién ABCD. Goi E va F lan lugt 1a trung diém cta B
AB va CD; G 1a trong tam tam giac BCD. Giao diém cua duong
thidng EG va mat phing (ACD) 1a E
A. diém F.
B. giao diém ctia duong thiang EG va CD.
C. giao diém cta dudng thang EG va AF.
D. giao diém ctia dudng thing EG va AC. =
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Cau 54. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh
hanh. Goi M,N,K 1an ludt 1a trung diém cac canh DC,BC,SA.
Giao tuyén ctia (MNK) véi (SAB) la duong thang KT, v6i T
dudc xac dinh theo mét trong bén phudng an dude liét ké dudi
day. Khéng dinh nao sau day dung.

A. T la giao diém cia MN véi SB.

B. T la giao diém ciia MN véi AB.

C. T lagiao diém ctia KN véi AB.

D. T la giao diém cua KN véi SB.

Cau 55. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Trén
canh SA 14y diém M sao cho MA = 2MS. Mat phang (CDM) cét

. . s SN
SB tai N. Ti so0 SB bang
A.
C.

Ol DN | =
S| Qoo | =

B. BAI TAP TU LUAN

< N . 1
BAI 9. Cho tua dién ABCD. Goi E,F lan ludt 1a cac diém thudc cac canh AB,AC sao cho AE = EBE
va AF = 2CF. Goi O 13 mot diém n3m trong tam gidc BCD.

a) X4c dinh giao tuyén ctia hai mét phéng (OEF) va (ABD).
b) Xac dinh giao diém (néu c6) cia dudng thang AD va mit phing (OEF).

BAI 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, K 1an lugt 1a cac
trung diém cta doan thing SC, SA va AB.

a) Tim giao tuyén hai mét phang (SAC) va (SBD).

b) Tim toa do giao diém cua duong thang AM va mp(SBD).

¢) Ching minh MN song song v6i mét phang (ABCD).

d) Ching minh dudng thiang KN song song v6i mit phang (SOD).
e) Ching minh (KOM) song song v6i mét phang (SAB).

f) Ching minh KM song song véi mat phang (SAB).

BAI 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Lay diém M trén canh AD sao
cho AD =3AM. Goi G, N 1an ludt 14 trong tAm ctia cac tam gidc SAB, ABC. Chiing minh

a) Puong thing MN song song v6i mét phéng (SCD).
b) Puong thang GN song song véi mét phang (SAC).
¢) Puong thing GM song song véi mit phang (SCD).

BAI 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam 0. Goi hai diém M, N lan luot

1 SM 2
én ca h SB ho — == va — ==,
trén cac canh SB,SC sao cho SC 2va SB -3
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a) Ching minh ring BC song song mit phang (SAD).
b) Xac dinh giao tuyén A ctia hai mit phang (AMN) va (ABCD).

¢) Ching minh rang BD song song mét phing (AMN).

C s e, R . , « SP
d) Goi P la giao diém ctia SD va (AMN). Tinh ty so D"

e) Chiing minh réng ba dudng thing A, PN va CD dong quy.
BAI 13. Cho hinh hop ABCDA'B'C'D'. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia AD, B'C', DD’
a) Ching minh ring ADC'B 1a hinh binh hanh.
b) Chiing minh ring BD // (AB'D"), MN J/ (AB'D’).
¢) Chiing minh rang (MNP) // (AB'D') va BD J/ (MNP).
d) Xac dinh giao tuyén ctia mét phang (MNP) véi cac mat caa hinh hop.

e) Lay mot dudng thang cit ba mit phang (AB'D’), (MNP), (C'BD) lan lugt tai I, J, H. Tinh ti
, IJ
O TH

BAI 14. Cho hinh léng tru tam giac ABC.A’B'C’. Goi M,N,P lan lugt 14 trung diém cta cac canh
AA' AB,AC.

a) Ching minh ring BC // (MNP).
b) Xac dinh giao tuyén d ctia hai mét phiang (MNP) va (A’B'C).

¢) Ching minh rﬁng dJ//NP.

_HET—
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Chuong V.

GIG1 HAN. HAM SO LIEN TUC

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu

Cau 56. Cho hai day sb (u,) va (v,), biét
limu, =a va limv, = b. Trong cac két luan sau,
két luan nao sai?
A. lim(u, +v,)=a+b.
B. lim(u, —v,)=a->.
C. lim(u,v,)=ab.
. U, a
D. lim—2 ==,
im on b
Cau 57. Cho cac day sb (u,), (v,) va limu, =a,
limv,, = +oo thi lim 22 bing
v
A. +oo. B. 0.  C. 1 D. —co.
Cau58. lim 3" bang
n—+oo
A. +oo. B. 0. C. —oo. D. 2.

Cau 59. Tinh lim ﬂ
n

A. +oo. B. —occ. C. 2020. D. o.

Céu 60. Tinh lim i” -3

—aon

A. —g. B. 2. C. 1 D. 1.
3 3
Céau 61. Cho day sb (u,,) ¢6 limu, = 2. Tinh giéi
. Bup-—1
han lim .
’ 2u, +5
A. +oo. B. § C. _—1 D. §
2 5 9
Céau 62. Biét lim f(x) = 3 va lim g(x) = -2. Tinh
x— X—
}Cgri[f (%) +2g(x)].
A. —1. B. 1. C. 5. D. -6.
Cdu 63. Biét hmf(x) 4 va lin}g(x) = 1. Tinh
x—>
hm [4f(x)+3g (x)]
A 11. B. 19. C. 10. D. 9.
Cau 64. Cho lim f(x) = 3. Tim khang dinh
x—>

sai.
A. lin%[f(x)+3]=6. B. lin%\/f(x)+1=2.
C. lim(f()-2x]=-1. D. lim[f(x)-«*]=1.

Cau 65. lim (3x2 +7x+11) c6 két qua la
x—b

A. 37. B. 38. C. 39. D. 40.
xZ-3 R
Cau 66. Gia tri cua 11m 3 la
x—-1x°+2 3
A. 1. B. -2. C. 2. D. ~3

Cédu 67. Cho ¢ 1a hang sb, # 1a sb nguyén
duong. Khing dinh nao sau day sai?

A. lim x = xy. B. limc=c.
X—Xo X—X0
. c .
C. lim —=0. D. lim c¢=+oo.
x—+00 yk x—+00

Cau 68. Cho lim f(x) = —oo, két qua ctia lim(-3-
x—a x—a

f(x)) bang

A. —oo. B. 0. C. +oo. D. 3.

Cau 69. Tinh tong S = 9+3+1+l+1+---+i+
. 39 g3
A. S= 227 B. S=14.
C. S=1s6. D. S=15.

Cau 70. Tong ctia mot cap s6 nhan lui vo han
bang 2, tong ctia ba s6 hang dau tién cta cap sob

A M 9 A X L3 A A A
nhan bang —. So hang dau u; cua cap so nhan

do la
A. u;=3. B. ui=4.
9
C. u1—§ D. u;=5.

Céau 71. Cho ham sb y = f(x) ¢6 @6 thi nhu hinh
vé bén dudi.

Tinh liril+ flx)+ lirzrj’li fx).
A. 5. B. 4. C. 2. D. 0.

Céau 72. Cho ham sb y = f(x) ¢6 @6 thi nhu hinh
vé bén dudi.

Tinh linéf(x)+ lir?i f(x).
A. 5. B. 4. C. 2. D. o.
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Cau 73. Tinh lim (x®-2x+1).

x—1*

A. 1. B. 0. C. +oo. D. —co.
Cau 74. Tinh lirgl (\/x—3—3x+x2).
om
A. Khéng ton tai. B. —co.
C. 0. D. +oo.

Cau 75. Trong cac giéi han sau day, giéi han
nao bang 0?

2n3 2n? -
A. limSt2m B. lim—2% 3
2112—13 —21213—44
2n -3 2n< -3
C. lim22=°" D. lim 22 2"
-2n%2-1 —2n%+n?
Céu 76. Day s6 nao sau day cé giéi han la
+00? ) )
1+n n®-2
A. = . B. =—.
Y En+b U B+ Bnd
n2-2n 1+2n
C. up=——. L —
5n +5n2 5n +5n2
Cdu 77. Day sé nao sau day c6é gidi han la
—o0?
1+2n n®+2n-1
. —. B. u,=———.
5n+5n22 A En+2n3
2n“—-3n n“—-2n
C. = D. = )
tn n2 +2n3 tn Sn+1
Cau 78. Gia trilim (n -Vn2- 4n) bang
A. 3. B. 1. C. 2. D. 4.
2
~ , . —-3x+2
Céu 79. Tinh lim =272
—1 x-1
A. 1. B. —oo. C. -1. D. +oo.
Cau 80. Tim lim (4x*-3x2+2).
o
A. +oo. B. —oo. C. 4. D. 2.

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 15. Tinh céc giéi han sau

n?+1
a) lim 5.9 . . .o
n—+oo2n%+n+2

c) lim(\/n2+2n—n).

BAI 16. Tinh céc giéi han sau:

 x2+2x-15
a) lim———.
x—3 x—3
Vv1i+2x-1
2x

¢) lim
x—0

e) lim (\/x2+x—x>.

xX—+00

a Mdc doé Van dung

Cau 81. Cho day sb (u,) véi u, = an+4,
) . . 5n+3°
la tham so6 thuc. Dé day so (z,) c6 giéi han bang
2 thi gia tri cha a la
A. a=10. B. a=
C. a=6. D. a=

Cau82. Cho s6 thuc « théa mén
av2x?2+3+2017 1

vll a

x1—1>-i—oo 9% 12018 =5 Khi d6 gia tri caa
ala
A. a= _\/_ B. azl.
2 e
-1 2
C. a=—. D. a=—.
2 2
x2+1

P ) 1
Céu83. Chohamsb f)={ 1-x %<+,

V2x—-2 vbix>1
Khi dé6 hr{l, f(x)1a

A. +oco. B. —1. C. o. D. 1.
% 6 —
Cau 84. Cho lim G x\/_ av2+bV3+
xﬁ—wxvﬁ ,/
cx/§+d,(a,b,c,d€@).T1nhab+cd.
A. 1. B. 0. C. -2. D. 2.
Cau 85. Tim tit ca cac gia tri thuc cta tham
x?+x-12 ,
s6 m d€ ham sb f(x) = x+4 Khi x 7 —4
mx+1 khi x=-4
lién tuc tai diém xo = —4.
A. m=4. B. m=2. C. m=3. D. m=5.
2"+ 3
b) lim =
n—+o01+3""

d) lim (2n3+2n-1).

2x2 —Bx+2
b) hmxz—x
x—2 x4 —4

f) lim (—x3—x2+4x+2).

xXx—+00

BAI 17. Xét tinh lién tuc clia mbi ham sb sau tai diém x = 2.

6-2x khix=2

a) f@)= {2x2—6 khi x <2;

2 _

x“—4 .
b) fx)= Py khi x # 2
0

khi x = 2.
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BAI 18. Ching minh ring phuong trinh
a) x3+2x—1=0 c6 nghiém thuoc khoang (-1;1).
b) Va2 +x+x2 =1 c6 nghiém thudc khoang (0;1).

BAI 19. Trong hd c6 chita 6000 lit nudc ngot. Ngudi ta bom nudc bién c6 ndng do6 mubdi 1a 30 gam/lit
vao ho véi toc do 15 lit/phut.

a) Ching t6 ring nong d6 mubi cia nuéc trong ho sau ¢ phat ké tu khi bat dau bom la
Ct)= (gam/lit).

400+¢
b) Nong d6 mubi trong ho nhu thé nao néu ¢ — +oo.

BAI 20. Tu d6 cao 100 m, ngudi ta tha mot qua béng cao su xudng dat. Gia st cd sau mbi 1an cham
dat, qua béng nay 1én mot do cao bang 1 d6 cao ma qua bong dat dudc trude d6. Goi A, 1a do cao qua

béng dat dudc 6 1an nay thi n.
a) Tim sb hang tong quat cta day sb (h,).
b) Tinh giéi han caa day sb (A,) va néu y nghia giéi han ctia day sb (h,).

¢) Goi S, 1a tong d6 dai quang duong di dudce ctia qua bong tit lic bat dau tha qua béng dén khi
qua béng cham dat 1an tht »n. Tinh S,, néu qua trinh nay ct tiép tuc dién ra mai thi tong
quang dudng qua béng di chuyén dudc 1a bao nhiéu?

_HET—
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Chuong |.

HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH
LUONG GIAC

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu

Cau 1. Géc c6 s6 do 1”—2 déi sang do 1a

[A] 15°. B. 16°.

C. 14°. D. 17°30'.
@ Loi giai.
Ta ¢6: @ = - radian, suy ra a = (n 180)0 =

ST SWIR AT\ T ) T

15°.
Chon dap 4n (A) O
Cau 2. Géc c6 sb do 108° doi sang radian 1a

A B2 o o

2 2 3 5
® Loi giai.
b2 3n
Ta c6: 108°- =—.
8o 180° 5
Chon dép an (D) O
~ c . 897
Cau 3. Gia tri cot Tn bang
3 3

A. g -v3. C. —g. D. V3.

® Loi giai.
89 5 5

Ta co cotTH =cot (147T+ ?ﬂ) = cotg =—-V3.
Chon déap 4n 0

Céu 4. Xac dinh s6 do caa géc lugng giac
(Ou,0v) dude biéu dién trong hinh bén dudi.

f%\

510°.
Cdu 5. Xac dinh sé do ctia géc lugng giac
(Ou,0Ov) dude biéu dién trong hinh bén duéi

v

A. 410°. C. 150°. D. 420°.

v

60°

<

B. 510°.
D. —420°.

[A] -300°.

C. 60°.

Cdu 6. Chon khang dinh ddng trong cac khang
dinh sau:
A. tan(m—a)=tana. B. cot(r—a)=cota.
cos(m—a)=—cosa. D. sin(zr—-a)=—sina.
® Loi giai.
Theo cong thic vé cung lién két, ta c6 cos(r—a) =
—cosa.

Chon dép an (C) O

1
Cau 7. Cho sina = 3 vl 90° < a < 180°. Tinh
cosa.

2 2v2
A. cosa:—g. cosa:—T\/_.
2V2 2
C. cosa=—. D. cosa=—.
3 3
® Loi giai.
1 1 8
Ta cé sina =~ =>cos’a=1--=—.
sina 3 cos“ a 5-9 .
2v2
\7190°<a<180°néncosa<0dodécosa:—T.
Chon dap 4n (B) O

Cau 8. Trong cac ménh de sau, ménh dé nao la
ménh de dung?
A. sin2a =sina +cosa.

B. sin2a =2sina.

2 2

C. sin2a =cos“a —sin“a.
@ sin2a = 2sina cosa.
® Loi giai.
Hién nhién, sin2a = 2sinacosa 1a ding.
Chon dap an @ O

Cau 9. Trong cac ménh de sau, ménh dé nao la
ménh dé sai?

-b
A. sina+sinb=2sina cosa2 .
a+b . a-b
cosa —cosb = 2sin sin .
2 2b
+ —_
C. cosa+cosb=200sa cosa2 .
+ -b
D. sina—sinszcosa sina2 .
® Loi giai.
L e . . . a-b
Cong thic dung la cosa—cosb = —2sin sin 2
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Chon dép 4n (B) 0 x:g+kﬂ x:g+k2n
Céu 10. Chu ky ctia ham sb y = cotx & C. x—5—n+kn. D] x—2—n+k2n'
A. kn,keZ. B. 2m. N .6 3
. D. X ® Loi giai.
< s 2 , V3 n
® Loi giai. Ta c¢6 sinx = > & sinx = sing RN
Tap x4c dinh cta ham s6: 2 =R\ {kx,k € Z}. =" i hon
Véimoixe Y, keZtacox—kne I vax+kne D, (he?)
— 2 .
cot(x +km) = c?tx.\ o i - o = i .
Vay y = cotx la ham so0 tuan hoan véi chu ki 7 1a 3
s6 duong nhé nhat thoa cot(x + k) = cotx. Chon dap 4n (D) O
Chon dép an (C) O
Céu 11. Chu ky ctia ham S6 y = cosx 1a C&u 16. PhuOng trinh cos3x = COS]_i5 co nghlém
2 13
A. —ﬂ. 7. C. 7. D. k2n. a
3 A. x=+ +k2 B] —+£+kﬂ
D Loi gidi. T TR R
Tap xac dinh ctia ham s6: D =R. C oo T  FR2m D. x= = k2m
V6imoixeD,keZtacox—k2neD vax+k2n€ D Loi .45 3 45 3
D, cos(x + k2m) = cosx. T ! gial.
Vay y = cosxla ham s6 tuan hoan véi chu ki aco
2n(tng véi k£ = 1) 1a s6 duong nhé nhat théa
cos(x + k£2m) = cos x. b4 T n k2rm
Chon dép én . c033x—c051—5©3x—il—5+k2n©x—iB+T(k€Z).
Cau 12. Tap gia tri ctia ham sb y = cosx 1a tap
hdp nao sau day? Chon dap an O
A. [0;+o0]. B. R.
C: .(—'o,o.; 01. [D] [-1;11. Cau 17. Giai phuong trinh tanx = V3 ta dudc
¢ 'I.dl glﬂl. tép nghlém lé
V6i moi x e R thi —1<cosx<1. -
Chon dép an (D) O A. {§+k2n,k€Z}. B. 2.
A .z . P A N .z c 12 A T T
Cau 13. Gia tri nhé nhat m va gia tri 16n nhat {§+kﬂ,k€z}- D. {g+kﬂ,k€Z}-
M ctia ham sb y = 3sin2x -5 lan lugt 1a D Loi gidi.
2' Zi%’5MJ\;—8.—2 Zi:g’%i:z Ta co tanx=\/§©tanx:tang©x=g+kn,
D Loi gidi. (k €Z).

Ta ¢6: —1 <sin2x < 1< —3 < 3sin2x < 3. Chon dép an (C) O

© —-3-5=<3sin2x-5<3-5© -8 <y=3sin2x-5=<-2.

Vay gid tri nhé nhat va gid tri 16n nhét cia ham a Murc dé Van dung
s6 da cho lan lugt 12 —8 va —2. C )

Chon dap an = Cau 18. Cho hai dao dong diéu hoa cung
Céu 14. Phuong trinh cosx = a ¢6 nghiém khi | phuong c¢6 phuong trinh lan lugt la x; =
va chi khi 5c0s(1007t + 7)(cm) va x9 = 5cos(1007t — 7/2)(cm).
[A] |al<1. B. |a|>1. Phuong trinh dao dong tong hop ctia hai dao
C. lal<1. D. lal=1. dong trén la
® Loi giai. 3r
Vi |cosgl <1,Yx € R nén phuong trinh cosx =a cé A. £=5v2c0s <100nt - Z) (cm).
nghiém khi va chi khi |a| < 1. © = 5v3cos (100,” _ 3_”> (cm).
Chon dép 4an (A) O g
C. x=10cos (IOOnt - I) (cm).
Cau 15. Giai phuong trinh sinx = g D. x=10cos (1007” N 3%) (cm).

T T
A. x:i§+k2n. B. x=§+kﬂ- ® Loi giai.
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Ta ¢6
x=x1+x9 = b5cos(1007t+ )+ 5cos(1007t — 7/2) Chon dap an @ U
= 5[cos(1007t + 7r) + cos(1007t — 7/2)] Cau 20. Nhiét d6 ngoai troi 6 moét thanh phd
p 37 vao cac thoi diém khéic nhau trong ngay cé thé
= 5-2cos (1007” + Z) cos— dugc moé phéng béi cong thiic
= —5V2cos (100nt+z> b4
1 h(6)=29+3sin | 7(t-9)
3
= 5v2cos (100nt——ﬂ). .
4 v6i h tinh bing d6 C va ¢ 1a thoi gian trong ngay
.. tinh bang gio. Nhiét do thap nhat trong ngay
Chon dap an | vao lc may gio?
A. 5gis. B. 0gid. 3 gis. D. 4 gid.
Cau 19. Cho hinh vudng D C ® Loi giai.
ABCD nhu hinh vé. Tinh Nhiét d6 thp nhAt trong ngay 1a 26°, xay ra khi
gia tri cta tana. 7
4 6 . [ b4 -7
A <. B . o | sin [E(t—g)} = 1o To(t-9)= L +k2m > t= 3424k,
C 9 [D] 7 a 5 .
13° 17° A B Do ¢ la thoi gian trong ngay tinh bang gio nén
® Loi gidi. 0<t<24.Suyra:t=3
Pat BAE = f, b c Chon dép 4n (C) O
suy ra tanf =
BE 5 .
AB 12 297
45°— . Ta c6 7
1 5 » E
1-t " 19
tana =tan (45° - ,B) = anf = 12=/1/‘
lrtanf 5 17[5
B 12
A B

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 1. Giai cac phuong trinh luong gidc sau:

a) sinxz—;; b) sin<3x+%> zg;

¢) cos2x = ?; d) cos(2x—-30°)=-1;

e) tan3x:tan§; f) cot (2x—%) =3.
® Loi giai.

/4

i1 7
3 x=——+k2n x:—z+k2n
W sinx = 5 & sinx = sin <——

)@ = ,keZ.
x=n—<—£)+k2n x:5—ﬂ+k2n
4 4

. L A 1s R 5 -
Vay phuong trinh c6 cac nghiém la x = —% + k21 va x = Iﬂ +k2n VO ke Z.

3 +” n+k2 ”+k2ﬂ

3 X+ —=— /1 x=—+k—

v sin<3x+z):£©sin(3x+z> —sinZ o 6 3 18 3 ,keZ.
6 2 6 3 T 27

3x+—-=nm——=+k2 +
X =7 T |y==+p=
6 3 x—6 k3

3
4 cos2x:§©00s2x:cos%@x:iz+kn,k€Z.

(<}

Vay phuong trinh c6 nghiém la x = J_rg +km,keZ.
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™ cos(2x—30°) = -1 < 2x — 30° = 180° + £360° < x = 105° + £180°, k€ Z

™ tan3x = tan7;©3x—?+kn<»x——+k— keZ.

21
Vay phuong trinh c6 nghiém la x = ﬁ + k§’ keZ.
b4 b4 11n
4 cot( x——) f@cot( x——):cot—©2x——:—+kn©x——+k— keZ.
5 1(13 5 6 60
Vay phuong trinh c6 nghiém lax—ﬁﬂe keZ.

H

BAI 2. S6 git ¢6 4nh ning mat troi ciia mot thanh phd A trong ngay thi ¢ (6 day ¢ 1a sé ngay tinh tir
ngay 1 thang Giéng) cia mot nam khéng nhuan dude mé hinh héa béi ham sb

2 .. .
L(t)=12+2,83sin [é(t - 80)] Vv6iteZ va 0<t <365,

a) Vao ngay nao trong nam thi thanh phd A c6 it gio anh sang mat troi nhat?
b) Vao ngay nao trong nim thi thanh phd A c6 nhiéu gio 4nh sang mat troi nhat?
¢) Vao ngay nao trong nam thi thanh phd A c6 khoang 10 git 4nh sang mat troi?
® Loi giai.
a) Véimoi xeR, ta co
. [2m [ 27
~1<sin [—(t - 80)} <1 & -2,83<283sin [—(t - 80)} <2,83
365 365
2
& 9,17<12+2,83sin [—ﬂ(t - 80)} <14,83.
365
Ngay thanh phd A c6 it gio 4anh sang mat troi nhat tng véi

27 T 45
g o -80)=-L i t=—"2 41365k (ke 2)
s1n[365( 80)} o e (t-80=-Z +h2m e L+ 365k, (k€ 2)

N 45
ViO<t<365nénk=1,suyrat= _Z+365:353’75'
Nhu vay, vao ngay thi 353 clia nam, tiic 12 khoang ngay 20 thang 12 thi thanh phé A sé c6 it
gi0 anh sang mat troi nhat.
b) Ngay thanh phé A c¢6 nhiéu gis 4nh sang mét troi nhat tng véi
sin [—(t 80)} —1e 2 (-gn)=T +k2n & t=171,25+365k, (k € 2).
365 365

ViO<t<365nén k=0, suyra¢=171,25.
Nhu vay, vao ngay thi 171 ctia nam, tiic 1a khoang ngay 20 thang 6 thi thanh phd A sé c6 nhiéu
gi0 anh sang mat troi nhat.

¢) Ngay thanh phd A c6 10 gio anh sang mat troi nhat dng véi

2 9 200
12+2.83sin [—” (t— 80)} 10 o sin [—” (t— 80)] ==z
365 283
27 _80)~ —0,78 + k2
- 365
27 80)~3.93 + ko
365
[t ~ 34,69 + 365k
o (ke2).
£~ 308,30 + 365k

Vi0O<¢<365nén k=0, suy ra ¢ =~ 34,69 hoac ¢ ~ 308,30.
Nhu vay, vao ngay thi 34 cia nam, tic 1a khoang ngay 3 thang 2 va ngay thi 308 cia nam,

tic 1a ngay 4 thang 11 thi thanh phd A sé c6 10 gio 4nh sang mat troi.
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L]

BAI 3. Chiéu cao A (m) clia mdt cabin trén vong quay vao thoi diém ¢ gidy sau khi bit dau chuyén
dong dudc cho béi cong thitc A(¢) = 30 +20sin (%t + g)

a) Cabin dat d6 cao t6i da 1a bao nhiéu?

b) Sau bao nhiéu giay thi cabin dat d6 cao 40 m lan dau tién?
® Loi giai.

a) Vi sin (%t+ g) <1,V nén h(t) = 30 +20sin (2”—5t+ g) <50 (m).

b) D€ cabin dat d6 cao 40 m thi

b4 b4 25
. - - ‘ - - 1 %t+§—g+k2ﬂ' t=—€+50k
h(t):40<:>2()sm<—t+—>:10¢>s1n(—t+—):—¢> < keZ.
25 3 25° 8/ 2 |, T 5T hon |e= 22150k
25 3 6 2

Dé thay, gia tri ¢ >0 nhé nhat thoa man 1a ¢ = 12,5 (giay).
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Chuong |l.

DAY SO, CAP SO CONG, CAP SO NHAN

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu

~ - 2 . 2n-1 .
Cau 1. Cho day so6 (u,) ¢6 u, = "> Tinh
us n+1

5 11
@ ug = §7 B ug = ?
C. ug = 3 D. ug = 1.
® Loi giai.
, 2-8-1 5
Ta c6 ug = =—.
8+1 3
Chon dép 4n (A) O
Cau2. Cho day sb (u,) xac dinh béi

ui=3 P N
{ ! . Ba s0 hang dau tién cua day
Up+1=Up+5b

so do la

A. -3;6;9. |B] 3;8;13.

C. 3;5;7. D. 3;-2;-7.
® Loi giai.
Tacoui;=3,us=3+5=8ug3=8+5=13.
Chon dap an O
Cau 3. Day nao sau day 1a cap sb cong?

A. 1;5;9;5; 1. B. 1;3;5;7; 11.

[C] 2; 5; 8; 11. D. 3;7;3; 7
® Loi giai.
Day s6 1a cap sb cong 1a 2; 5; 8; 11.
Chon dép an (C) 0
Cdu 4. Cho cip s6 cong 1, 8, 15, 22, 29, .... Cong
sai ctia cap s6 cong nay la

A. 9. B. 1. C. 8. D] 7.
® Loi gidi.
Congsaid=ug-u;=8-1="1.
Chon dép an (D) O

Cau 5. Cho cap sbé cong (u,) c6 sb6 hang dau
u1 =3 va d=2.S6 hang thi 2 cta cip sé cong
da cho la

A. 3. B. 6. C. 1. D] 5.
® Loi giai.
Ta co u2=u1+d=3+2=5.
Chon dap an (D) O

Cédu 6. Cho clp sb6 cong (u,) c6 sb hang dau
u1 =4 va d =2. S6 hang thi 50 cta cap sb cong

do la
uso = 102.

A. Uuso = 100.

C. uso=104.

® Loi giai.
Tacoé uso=u1+49d =4+49-2=102.
Chon dap &n O
Cdu 7. Cho cap sb cong (u,) c6 s6 hang dau
u1 =3 va d=-2. Téng cta 20 s6 hang dau cta
cap sb cong d6 1a

D. wuso=198.

A. S99 =-380. B. SS90 =-214.
C. S =—640. [D] S40 = —320.
® Loi giai.

Ta co u20=u1+19d=3+19-(—2):—

20(u1+ 20(3-35
Vay Sgo = (u12 u20) _ 20 5 )_ _390.
Chon dép an (D) O

Cdu 8. Day sb nao sau day khong phai 1a cap

s6 nhan?

A. 1,-1,1,-1,1. 1,2,3,4,5.

C. 1,-2,4,-8,16. D. 1,2,4,8,16.
® Loi gidi.
Day 1,2,4,8,16 la CSN véi cong boi g = 2.
Day 1,-1,1,-1,1 1a CSN véi cong boi g = —1.
Day 1,-2,4,-8,16 1a CSN véi cong boi g = —2.
Day 1,2,3,4,5 1a CSC véi cong sai d = 1.

Chon dap &n O
Céu 9. Cho cap sb6 nhan (u,), biét w1 =-9,us =
3. Cong boi q 1la

1
A g==. B. ¢=-3.
q 3 q )
C. ¢=3. =
q q 3
® Loi giai.
3 1
Tacéq:%:—:——.
uy -9 3
Chon dap &n (D) O

Céau 10. Cho cip sb6 nhan (u,), biét u; =3 va
cong boi g = —-2. Tim us.
A. usz=16.
uz =12,
 Loi gidi.
Tacéuz=ui-qg2=3-(-2)*=12
Chon dép an (C) O

B. us= 14.
D. ug=11.

Cau 11. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = 2 va
g = —3. Khi d6, s0 hang ug bang

A. —3.25. 2-(-3).
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C. -3.25,
® Loi giai.
Ta cé ug=ui-q®=2-(-3)°.
Chon dap an O

D. 2-(-3)5.

Cdau 12. Cho cip s6 nhan (u,) cé s6 hang dau
u1=3vacong boi g =2.Téng S1o=ui+ug+us+
e+ U710 b?mg
1023

A= B. 1023. C. 1536. [D]3069.
® Loi giai.
10 _
S1o=u1- =3(21°-1) = 3069.
g-—1
Chon dép an (D) O

a Mdc doé Van dung

Céau 13. Mot ngusi mubn chia 1000-000 dong
cho bbn ngudi con, dia 16n hon dita nho ké tiép
100-000 dong. Héi dita con 16n nhét dude bao
nhiéu tién.
[A] 400-000 dong.
C. 100-000 dong.
® Loi gidi.
S6 tién ctia bén ngudi con theo thi tu tu dda
16n nhat dén dda nhé nhét lap thanh cap sbé
cong voi cong sai d = —100-000 dong. Téng sb
tién 4 ngudi con 1a 1000-000 dong.
Goi s tién cta dia con 16n nhat 1a x, ta ¢6
§(2x +3d) = 1000-000 < 2(2x —300-000) = 1000 -
000 < x =400-000.
Vay dita con 16n nhét dudc 400-000 dong.
Chon dap an @ O

B. 200-000 dong.
D. 300-000 dong.

Cau 14. Mot du khach vao truong dua ngua
xem dua ngua va dit cude chon con thang cudc.
Néu chon ding con thing cudc thi sé nhan dugc
sb tién gap doi sb tién dat cude, con néu chon sai
thi sé mat s6 tién dat cudc. Ngudi du khach dé6
lan dau tién dat 20000 dong, mdi 1an sau tién
dat gap doi tien dat lan trude. Nguoi dé thua
9 1an lién tiép va thang 6 lan tht 10. Héi du
khéch d6 thing hay thua bao nhiéu?

[A] Thang 20000 dong.

B. Hoa von.

C. Thua 20000 dong.

D. Thua 40000 dong.
 Loi gidi.
Du khach d6 lan dau dit 20000 dong, mbi 1an
sau tién dit gip doi tién dit 1an trude. Vay sb
tién dit cude cta du khach 6 cac 1an khac nhau
tao thanh mét cap sb6 nhan véi sé hang dau tién
14 w1 = 20000 va cong béi 1a g = 2.
Nguoi d6 thua 9 l1an lién tiép nén sb tién nguovi

d6 da bo ra va méat trong 9 1an dau la

9
5 = 10220000 (dong).

S9=20000- 1

S6 tién ngudi d6 bd ra 6 lan thi 10 1a
u10 = 20000-21971 = 10240000 (dong).

Du khach thing 6 1an tht 10. Ngusi dé bé ra
va nhan lai gp d6i nghia 1a ngusi dé 1ai duge
10240000 (dong).

Vay thi ngudi d6 da thang 20000 dong.

Chon dép an (A) O

Cau 15. Mot gia dinh can khoan mot cai giéng
dé lay nuée. Ho thué mot doi khoan giéng nuéc
dén d€ khoang giéng. Biét gia ctia mét khoan
dau tién 14 80000 dong, ké tit mét khoan thit hai
gia ctia mbi mét khoan tang thém 5000 dong so
v6i gia ctia mét khoan trudc dé. Biét can phai
khoan sau xubng 50 m méi cé6 nudc. Hoéi phai
tra bao nhiéu tién dé khoan cai giéng d6?

A. 4245000 dong. B. 5250000 dong.

C. 4000000 dong. [D] 10125000 ddng.
® Loi giai.
S6 tién phai tra 6 méi mét khoan tao thanh mét
cAp sb cong c6 sb hang dau uq = 80000 va cong
sai d =5000.
Nhu vay, tong s6 tién khi khoan dén mét thit n
dudc tinh theo cong thiic

Sy = g[2u1 +(n—1)d].
Vay tong so6 tién phai tra la
S50 =25-(2-80000+49-5000) = 10125000.

Chon dép an (D) O

Cau 16. Chu ki ban ra ctia nguyén t6 phéng
xa Poloni 210 la 138 ngay (nghia la sau 138
ngay khéi lugng ctia nguyén t6 dé chi con mét
ntta). Tinh (chinh xac dén hang phan trim)
khéi lugng con lai ctia 20 gam Poloni 210 sau
7314 ngay (khoang 20 nam).

A. 3,22-10715, B. 3,52-10715.

C. 2,52-10715, D] 2,22-10715.
® Loi giai.
Ki hiéu u, (gam) 1a khéi luong con lai ctia 20
gam Poloni 210 sau n chu ki ban ra.
Ta c6 7314 ngay gom 53 chu ki ban ra. Suy ra
theo dé bai ta can tinh uss.
Tt gia thiét suy ra day (u,) 12 mot cip s6 nhan

v6i s6 hang dau la u; = 5 = 10 va cong boi
q=0,5.
1 52
Khi d6 us3 = 10- (§> ~2,22-10715,
Chon dap an (D) O
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Cdu 17. Té bao E.Coli trong diéu kién nubi ciy

thich hop ci 20 phit lai nhan déi mot 1an. Néu

lic dau c6 102 té bao thi sau 3 giv sé phan chia

thanh bao nhiéu té bao?
A. 256-10'2 té bao.
C. 512-10'3 t& bao.

® Loi giai.

Lic dau c6 1022 té bao va mbi 1an phan chia thi

mot té bao tach thanh hai té bao nén ta cé cap

s6 nhan véi uq = 1022 va cong boi ¢ = 2.

Do cit 20 phit phan d6i mot 1an nén sau 3 gio

$é ¢6 9 lan phan chia té bao. Ta ¢6 u 1a sb té

bao nhan dugc sau 3 gid.

Vay s6 té bao nhan dudc sau 3 gidla uig=ui1q” =

512-1012,

Chon dap an (D) O

Céu 18. Ong Trung c6 100 triéu dong gui tiét
kiém vao ngan hang theo thé thic 1ai kép ki
han 6 thang véi lai suat 8% cho mét ki han. Gia
stt 1ai suat khong thay d6i. Héi sau 3 nam sb
tién trong tai khoan tiét kiém cta 6ng Trung
gan nhét véi sb nao sau day?
A. 126532000 dong. 158687000 dong.
C. 125971000 dong. D. 112486000 dong.
® Loi gidi.
3 nam tuong ung véi 6 ki 1ai cta 6ng Trung.
Vay sau ba nam, sb tién trong tai khoan tiét
kiém ctia 6ng Trung khoang

B. 1024-10'2 té bao.
[D] 512-10'2 té bao.

022

8 6
S =100000000- (1 + ﬁ> ~ 158687 432.

S6 tién trong tai khoan tiét kiém ctia ong Trung
gan nhét véi sb 158687000 dong.

Chon dap an O
Cdu 19. Ba s6 phan biét c6 tong 1a 217 c6 thé
coi 1 cac s6 hang lién tiép ctia mot cAp s6 nhan,
ciing c6 thé coi 1a sb6 hang thit 2, thi 9, thit 44
ctia mot cap s6 cong. Héi phai 1ay bao nhiéu sb
hang dau cta cap s cong nay dé tong ciia ching
bing 210?

D] 10.

A. 40. B. 30. C. 20.
® Loi giai.

Goi s6 hang thit 2, thi 9, thit 44 ctia cAp s6 cong
néy la uo2,U9,U44.

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 1. Tim coéng sai ctia cap so cong (u,), biet
a) ui= -21va U4 = 18;
C) u1=2Vé. u2+u3=5;

® Loi giai.

Ta c6
® ugs=uq+d;
® ug=u1+8d=(u1+d)+7d =us+17d;
© wugg=u1+43d =(u1+d)+42d = ug +42d.

Vi ba sb6 hang nay la cac s6 hang lién tiép caa
mot cAp s6 nhan nén ta 6 us-ugy = ug.

Téng ctia ba s6 hang d6 bang 217 nén us + ug +
ugqq =217.

Do d6 ta ¢6 hé phuong trinh

Ug+ug+ugq =217 us+ug+7d+ug+42d =217 ug ="
o 2N
U9 Ugq = ug us-(ug+42d)=(ug + 7d)2 d=4
Dodéui=us—d=3vaS,= g-[2u1+(n— 1)-d]=
n-2n+1).
Tong cta n s6 hang dau bang 210 nén

210=n-2n+1) < n=10.

Vay phai lay 10 s6 hang dau cta cip sb cong
nay.

Chon dap an (D) O
Cau 20. Mot da giac ¢6 n canh va c6 chu vi
bang 158 cm. Biét sb do cac canh caa da giac
lap thanh mét cap sb cong va cong sai d =3 cm
va canh 16n nhat c6 do dai 1a 44 cm. Pa giac ¢6
s6 canh n bang

@ n=4.

A. n=6. B. n="17.
® Loi giai.

Goi u; (1<i<n)lado dai canh thit i trong cap
s6 cong tao béi do dai cac canh cua da giac.

Ta ¢6 u, =44, d =3 nén uy1 =u,—-(n-1d =
44—-(n—-1)-3=47-3n.

Chu vi ctia da giac la tong cac canh cta da giac
va bang

C. n=5.

S
Il

+
”(L“T””) =158 © n(91-3n) =316 © 3n2-91n+316 =0 <
n

Vay n =4 théa man yéu cau bai toan.
Chon dap an (D) O

b) us = -15va u9oo = 60;

d) u2+LL4=16Vé. ug+uy=-—4.
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& Goi d 1a cong sai cia cip sb cong u,, ta c6
Uup=ui1+(n-1)-d=>uyu=u1+13d ©18=-21+13d & d =3.

Vay cong sai cuia cap so cong la d = 3.

=u1+4d +4d =-15 d=5
& Taco: {u5 “ @{ul {

i=4
u20=u1+19d u1+19d=60 ui=-35.

™ Tacoug+us=ui+d+ui1+2d=2u;+3d=4+3d.
X p s , R , 1
Theo dé bai ta co us +uz3=5nén 4+3d =5, do dodzg.

ug+uy=-4 2u1+8d=-4 d=-5.

uo+us=16 2u1+4d =16 ui1=18
E;/Tacé{z 4 @{ ! @{1

BAI 2. Xac dinh cong bdi ctia mot cAp sé nhan (u,), biét

1 . 1
a) ulzévau6:16; b) ulz—évau7:—32;
. 1 .
c) uz=9va ug=243; d) uzzzvau5:16.
® Loi giai.
) 16
& Taco u6=u1-q5:'q5=ﬁ=T=32. Suyra qg=2.
uil -
2
& Ap dung cong thic sb hang téng quat cAp sb nhan ta ¢6 u, = u1¢" 1 = u7 =u1.q° > ¢* =64 >
q=2
q=-2
us=u1.q> u
& Goi ¢ la cong boi cia cap so nhan da cho, ta co: { 5 = q®= b _97> q=3.
ug=1u1.q us

1
™ Tacé:us=ui.qe 1 - UG us= ui.g* 16 =u.q*
Suyra: ¢ =64 g =4.
L]

BAI 3. C6 bao nhiéu hang ghé trong mét géc khan dai clia mot san van dong, biét ring géc khan
dai d6 c6 2040 ché ngoi, hang ghé dau tién c6 10 chd ngdi va mdi hang ghé sau c6 thém 4 chd ngdi so
v6i hang ghé ngay trudc né?

® Loi giai.
S6 ghé 6 méi hang cta géc khan dai lap thanh mot cip sb cong véi s6 hang dau u; = 10 va cong sai
d=4.
Ap dung cong thic tinh téng n s6 hang dau ctia cAp sb cong véi S, = 2040, u1 = 10, d =4 dé tim n, ta
co
n
2040=S, = 5[2-10+(n— 1)-4]
< n(16+4n)=4080
& 4n%+16n-4080=0
n=30
n = -34 (loai).
Suy ra n = 30, tic 1a géc khan dai d6 ¢6 30 hang ghé. O
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BAI 4. Néu anh Nam nhan duge 16i moi lam viéc cho mét cong ty nude ngoai véi mic luong khoi
diém 14 35000 d6 la méi nam va dude tang thém 1400 d6 la luong méi nim, thi sé mat bao nhiéu
nam lam viéc dé tong luong ma anh Nam nhan dudc 1a 319200 do 1a?

® Loi gidi.

Luong méi ndm cia anh Nam lap thanh mot cAp s6 cong véi sé hang dau u; = 35000 va cong sai
d = 1400, ta ¢6

319200=S, = g[Z 35000 + (n — 1) - 1400]
< n(68600+1400n) = 638400
& 1400n2 + 686001 — 638400 = 0

n==8
n =-57 (loai).
Vay sau 8 nam lam viéc thi tong luong ma anh Nam nhan dude 14 319200 db la. O
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Chuong lII.

CAC SO DAC TRUNG DO XU THE TRUNG TAM CUA
MAU SO LIEU GHEP NHOM

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic d6 Nhan biét, Théng hiéu
Cdu 21. Diéu tra vé chiéu cao ctia 100 hoc sinh 16p 10 trusng THPT A, ta dudc két qua

Chiéu [150;152) | [152;154)| [154;156) | [156;158) | [158;160)| [160;162)| [162;168)
cao (cm)

S6 hoc 5 18 40 25 8 3 1
sinh

a) MAu sb liéu trén c6 bao nhiéu nhém
A. 5. B. 6. 7. D. 8.
® Loi giai.

Chon dép an (C) 0

b) Sb6 hoc sinh c6 chiéu cao trong khoang [154;156) 1a
[A] 40. B. 18. C. 5. D. 8.
® Loi giai.

Chon dap an @ O

Cau 22. Khao sat thoi gian xem ti vi trong mot ngay cia mét s6 hoc sinh khéi 11 thu dude mau sb
liéu ghép nhom sau

Thoi gian ( phut) | [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)

S6 hoc sinh 5 9 12 10 6

a) Gia tri dai dién ctia nhém [60;80) 1a
A. 40. [B] 70. C. 60. D. 30.
D Loi gidi.

Chon dap an O
b) Nhém [20;40) c6 tan sb 1a
A. 5. 9. C. 12. D. 10.
® Loi gidi.
Chon dép 4n O
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¢) Nhom chita mot cia mau so liéu nay la

A. [80;100). B. [20;40). [40;60). D. [60;80).
® Loi gidi.
Chon dép an (C) O
d) Nhom chua trung vi la
A. [0;20). B. [20;40). [40;60). D. [60;80).

® Loi gidi.

Goi x1,%9,...,x42 12 thoi gian xem tivi ctia cac hoc sinh dudce xép theo thi tu khong giam.

. a2 N + C e ~ . ~ . N .
Khi d6 trung vi la %, do hai gia tri xa21,x92 thudéc nhém [40;60) nén nhom nay chia trung
Vi.
Chon dép an (C) O

e) Nhém chia ti phan vi thi nhat 1a

A. [0;20). [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
® Loi giai.
Comaulan=44.
T phan vi thi nhat 1a x11. Gia tri nay thudéc nhém [20;40).
Chon dap &n O

a Mdc doé Van dung

Céu 23. Tim hiéu thoi gian hoan thanh mot bai tap (don vi: phit) ciia mot s6 hoc sinh thu duge két
qua sau

Thoi gian ( phat) | [0;4) | [4;8) | [8;12) | [12;16) | [16;20)

S6 hoc sinh 2 4 7 4 3

Thoi gian trung binh (phtt) dé hoan thanh bai tap ctia cac em hoc sinh la

A. 7. B. 11,3. 10,4. D. 12,5.
® Loi giai.
Ta c6 bang chta gia tri dai dién nhu sau:
Thoi gian (phat) | 2 | 6 | 10 | 14 | 18

S6 hoc sinh 24| 7| 4| 3

Thoi gian trung binh dé hoan thanh bai tap 1a
2.944. . . .
T +4-6+7-10+4-14+3 18=10’4.
20
Chon dép an (C) O
Céu 24. Cho mAu sb liéu ghép nhém veé chiéu cao cta 25 cay dita giong nhu sau
Chiéu cao ( cm) [0;10) | [10;20) | [20;30) | [30;40) | [40;50)
Sb cay 4 6 7 5 3
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a) M6t ciia mAau s6 liéu ghép nhém nay 1a
70 50 70 80
@Mo:?. B. M,=—. C. M,=—. D. M,=—.
® Loi giai.

Tan s6 16n nhat 14 7 nén nhém chia mét 1a [20;30).

7—-6 70
Dodo M,=20+ —-10= —.
(7-6)+(7-5) 3
Chon dép an (A) O
b) Trung vi cia mau sb liéu ghép nhém nay la
175 165 165 165
A. Me:T. B Me:?. Me:T. D Me=?.

® Loi gidi.

Cd mau la n =25.

Goi x1,x9,...,x25 1 chiéu cao cia 25 cay dira gidng xép theo thi tu khong giam.
Khi dé6 trung vi la x13. Gia tri nay thudéc nhém [20;30).

2
35 —(4+6) 165
Do d6 M, =20+ f-(30—20)= =
Chon dap an @ O
¢) T phan vi thit nhat ciia mau sb liéu ghép nhém nay la
A. Q1=135. B. @1=139. C. Q1=15,75. D] @1 =13,75.
® Loi giai.
xXg + X7

Tt phan vi thi nhat 14

25
iy}

Do d6 Q; = 10+ 46 .(20—-10) = 13,75.

, hai gia tri nay thuéc nhom [10;20).

Chon dap &n (D) O

Céu 25. Cho mau sb liéu ghép nhém ve khdi lugng (don vi: gram) caa 30 c khoai tay nhu sau

Khoi lugng | [70;80) | [80;90) | [90;100) | [100;110) | [110;120)

Tan sb 3 6 12 6 3
Tt phan vi thi ba ciia méu s6 liéu ghép nhém nay 1a
A. Q3=133. B. Q3=134. C. Q3=132. @ Q3 =102,5.
® Loi gidi.

C3 mau n = 30.

T phan vi tha ba 1a x93, gia tri nay thuéc nhom [100;110).
330 _3+6+12)

Do d6 @3 =100+ 6 -(110-100) =102,5.

Chon dap an @ O

B. BAI TAP TU LUAN

BAI 5. Ngudi ta ghi lai tée do cua 40 xe dap di qua mét vi tri trén dudng. MAu sb liéu duéi day ghi
lai téc d6 cta 40 xe d6 (don vi: km/h)

10 | 10,4 | 11 16 12 13 | 158 | 12,7 | 16,8 | 19
17 | 151 | 14 | 12,3 | 17,2 | 105 | 132 | 181 | 19,6 | 17,4

11,8 | 136 | 12,7 | 15,9 | 142 | 12,6 | 11,6 | 10,4 | 14,1 | 151

123 | 152 | 11,9 | 16,3 | 18,4 | 17,1 | 14,2 | 12,1 | 13,7 | 13,2
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a) Lap bang tan s6 ghép nhém bao gém ca tan sb tich liy c6 ndm nhém tGng véi sau nita khoang
[10;12), [12;14), [14;16), [16,;18), [18;20).

b) Hay uéc lugng sb trung binh, mét va cac ti phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém trén.
® Loi gidi.

a) Bang tan s6 ghép nhém bao gém ca tan sb tich lity dude cho nhu & bang sau

Nhém | Tansé | Tan sé tich liy
[10;12) 8 8
[12;14) 12 20
[14;16) 9 29
[16;18) 7 36
[18;20) 4 40
n =40
. n n 3n N , N P NP S 1
b) Ta cé 20" 2, vin 10, Vil 30. Vi 8 <20 <20 nén nhém 2 1a nhém dau tién c6 tan so tich lay 16n
hon hoic bang 20.

. 20-8
Suy ra trung vila M, =12+ (T> -2 =14.

T phén vi tha hai 1a Q4 = My = 14.
Vi 8 <10 <20 nén nhém 2 14 nhém dau tién c6 tan sb tich liy 16n hon hoic bing 10. Suy ra ti
P 10-8
phan vi tht nhét 1a Q1:12+( )-2z12,3.
Vi 29 < 30 < 36 nén nhém 4 12 nhém dau tién c6 tan sb tich liy 16n hon hodc bang 30. Suy ra ti
N N 30-29
phanv;thubalaQ3=16+( )-2:16,3.

12-8

—)-2=13,1.
2-12—8—9) 3

Trong cac nhém, nhém 2 ¢6 tan sb 16n nhét, suy ra mét 1a Mo =12+ (

0

BAI 6. Mot cong ty bao hiém théng ké lai d6 tudi cac khach hang mua bao hiém xe 6 t6 & bang sau:

bo tudi [25;30) [30;35) [35;40) [40;45) [45;50) [50;55)
S0 khach hang 25 38 62 42 37 29
Hay wéc ludgng sb trung binh, mét va cac ti phan vi cia mau sbé liéu ghép nhém trén.
® Loi giai.
Do tuoi [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55)
Do tuoi dai dién 27,5 32,5 37,5 425 475 52,5
S0 khach hang 25 38 62 42 37 29

Cé mau n = 233.
S6 trung binh ctia mau sb6 liéu ghép nhém trén 1a
27,5-25+32,5-38+37,5-62+42,5-42+47,5-37+52,5-29

x = =~ 39,97
* 233

Nhém chita mét ctia mau sb liéu trén 1a nhém [35;40). Do d6: u,m, = 35; nm = 62, nm_1 = 38; nme1 = 42;
um+1 = 40.
Vay mét ctia méu s6 liéu ghép nhém la

62—38 415
My=35+ -(40-35) = —.
0 62-38)7 (62-42) . T
Go x1; x2; ... ; X233 12 mAau sb6 libu dugce xép theo thi tu khong giam.
Ta phén Vi thid hai cua déy SO héu X1, X2 5 ..., X233 la X117.
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233

, ~ =5 - 4875

Do x117 thude nhém [35;40) nén Qs = 35 + —2 (40-35)= ——.
62 1 124
T phéan vi thi nhéat cta day ) liéu x1;x9;...;x033 12 3 (x58 + x59).
1233 _o 975
N ~ , A 4
Do x55 va x59 thudc nhom [30;35) nén @1 =30 + — e -(35—-30) = <
s o s A iA .1
T phén vi thit ba ciia day so liéu x1 ; x2 ;... ; xe33 la §(x175 +x176)-
. . . 3233 _1 6815

Do x175 va x17¢ thudc nhom [45;50) nén Q3 =45+ —r -(50-45) = 148 O

BAI 7. Céc ban hoc sinh mét 16p théng ké s6 tii nhua ma gia dinh ban d6 st dung trong mét tuan.
Két qua dudc tong hop lai 6 bang sau:

So tudi [5;9] | [10;14] | [15;19] | [20;24] | [25;29]
So gia dinh 8 15 12 7 2

a) Hay udc lugng sb trung binh va mét ciia mau s6 liéu trén.

b) Co6 gido du dinh trao danh hiéu “Gia dinh xanh” cho 25% gia dinh cac ban s dung it tii nhua
nhat. C6 gido nén trao danh hiéu cho cac gia dinh dung khong qua bao nhiéu tui nhua?

® Loi giai.
Do s6 tu6i 1a s6 nguyén nén ta hiéu chinh lai nhu sau:
S6 tudi [4,5;9,5) [9,5;14,5) [14,5;19,5) [19,5;24,5) [24,5;29,5)
S6 tuoi dai dién 7 12 17 22 27
S0 gia dinh 8 15 12 7 2

C3 mau n = 44.
a) S6 trung binh ctia mau s6 liéu ghép nhom la

_ 7-8+12:15+17-12+22-7+27-2
x= i =~ 14,73.

Nhém chita mét cia mau s6 liéu trén 1a nhém [9,5;14,5). Do d6: up, = 9,5; npm = 15, np_1 =8 ;
Nm+1 =12 ; um+1 = 14,5.
Vay mét ctia méu sb liéu ghép nhém la

15-8

My=95+ -(14,5-9,5) = 13.
00T (15-8)+ (15— 12) (14, )

p ~  z 21
b) Tt phan vi thit nhat cia mau so liéu ghép nhém la @ = 5 = 10,5.

Do do, c6 giao nén trao danh hiéu cho gia dinh cac ban dung khong qua 10 tai nhua.

L]
BAI 8. Bang sau théng ké doanh s6 ban hang ctia cac nhan vién mot trung tAm thuong mai trong
mot ngay.
Doanh s0
oant 5o [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70)
(triéu dong)
S0 nhéan vién 4 8 12 7 5

a) Hay uéc luong s6 trung binh, mét va trung vi ctia mau sb liéu ghép nhém trén.

b) Trung tdm thuong mai du dinh sé thuéng cho 25% s6 nhan vién c¢6 doanh sb ban hang cao nhét.
Theo mau sb liéu trén, trung tam thuong mai nén khen thuéng cac nhan vién c6 doanh sé6 ban
hang it nhat 14 bao nhiéu?

® Loi giai.
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Doanh so [20:30) | [30:40) | [40:50) | [50:60) | [60;70)
(triéu dong)
Doanh s6 dai dién 25 35 45 55 65
So6 nhan vién 4 8 12 7 5
815 400
=2 M= M, = 45
a) X 18 9 0 9 b e

. N , X A qsa ) DT 380
b) T phan vi thi ba cia mau so6 liéu ghép nhém la Q3 = - 54,29.

Do d6, trung tam thuong mai nén khen thudng cic nhan vién c6 doanh s6 ban hang mot ngay it
nhat 1a 54,29 triéu dong.

_HET—
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Chuong IV.

QUAN HE SONG SONG SONG TRONG KHONG
GIAN

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

B Mic g6 Coban

Cdu 26. Cac yéu t6 nao sau day xac dinh mét mat phéng duy nhat?

A. Bén diém phan biét. B. Mot diém va mot dudng thang.
C. Ba diém phan biét. [D] Hai duong thang cit nhau.
® Loi giai.

@ A sai. Trong trudng hop 3 diém phéan biét thang hang thi sé c¢6 vo sb6 méit phang chia 3 diém
théng hang da cho.

@ B sai. Trong truong hop diém thudc dusng thing da cho, khi d6 ta chi c¢6 1 dusng théng, c6 vo
s6 mat phang di qua dudng thang dé.

© D sai. Trong truong hop 4 diém phan biét thing hang thi ¢6 vo sb mat phang di qua 4 diém
d6 hoéc trong truong hop 4 diém méit phang khong dong phang thi sé tao khéng tao dude mét
phéng nao di qua ca 4 diém.

Chon dép an (D) O
Céu 27. Cho tt dién ABCD nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day ding? A
A. AB va CD cat nhau. B. BD va AC cat nhau.
BD va AC chéo nhau. D. BC va AD song song.
B D
C
® Loi giai.
Theo dinh nghia cta ti dién ABCD thi ménh dé ding 1a BD va AC 1a hai dudng thing chéo nhau.
Chon dép an (C) O
Cau 28. Hinh chép ti gidc ¢ tat ca bao nhiéu mat 1a tam giac?
A. 5. B. 3. C. 6. D] 4.
® Loi giai.
Hinh chép tit gidc c6 tat ca 4 mat 1a tam giac.
Chon dap an @ O
Cau 29. Trong cac hinh sau
A A A
D B
B e D g D
Cm (I11) (VI)
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Hinh nao c6 thé 14 hinh biéu dién ctia mét hinh t& dién?

A. (D). B. (), (ID. C. (D, dD, (av). [D] @), (1), (AID), AV).
® Loi giai.
Chon dap n (D) O
Cdu 30. Trong khong gian, hai dudng thing khéng c6 diém chung thi

A. cit nhau. chéo nhau hoac song song.

C. chéo nhau. D. song song.
® Loi giai.
Chon dap an O

Cau 31. Tim ménho dé dung trong ciac ménh dé sau:
A. Hai duong thang phan biét khong song song thi chéo nhau.
B. Hai duong thing 1an lugt nam trén hai mat phing phan biét thi chéo nhau.
C. Hai dudng thang khong c6 diém chung thi chéo nhau .
[D] Hai duong théng chéo nhau thi khong ¢6 diém chung.

® Loi giai.
Hai duong théng chéo nhau khéng c6 diém chung.
Chon dap an @ O

Cdu 32. Trong khéng gian cho hai duong thang cat nhau a va b. Néu ¢ 1a mot duong thang song
song véi a thi

A. ¢ va b song song vdi nhau. B. ¢ va b cat nhau.
C. ¢ va b chéo nhau. @ ¢ va b khong song song v6i nhau.
® Loi giai.
Chon dap an @ O

Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 diém O 1a giao diém ctia hai dudng chéo. Giao diém ctia duong
théng AC v6i méit phéng (SBD) 1a diém nao?

A. Diém B. B. Piém A. Diém O. D. Piém 8.
® Loi gidi.
Ta thiy A ¢ (SBD) va ACnBD =0 nén AC N(SBD) = {0O}. S

A D
B C

Chon dép an (C) O
Cdu 34. Cho hinh chép S.ABCD day la tit giac 16i ABCD, giao tuyén cia mat (SAD) va (SBD) la

A. SB. B. SA. SD. D. SC.
® Loi gidi.
Ta c6 (SAD)N(SBD)=SD. S
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Chon dép an (C) O

Cdu 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M,N lan ludt 1a trung diém
AD va BC. Giao tuyén cta hai mét phang (SMN) va (SAC) 1a

A. SF (F la trung diém CD). SO (O 1a tam hinh binh hanh ABCD).
C. SG (G 1a trung diém AB). D. SD.
® Loi giai.

Dé thay S € (SAC)N(SMN).

Goi O 1a tam ctia hinh binh hanh.

Khi d6, 0 =ACNMN = 0 € (SAC)N(SMN).
Vay (SAC)n(SMN)=S0.

Chon déap &n O

Cau 36. Cho tu dién, ABCD. Goi M, N lan luct 1a trung diém ctia AC va A
BC. Trén doan BD lay P sao cho BP =2PD. Khi d6 giao diém ctia duong
thang CD véi méit phang (MNP) la

[A] giao diém ctia NP va CD. B. giao diém ctia MN va CD.

C. trung diém cta CD. D. giao diém ctia MP va CD.

® Loi giai.
Trong mat phang (BCD) kéo dai NP cat CD tai I. A
IeCD
Taco ( [eNP
NP c(MNP) I

=>{[}=CDn(MNP). /
B

Chon dép an (A) O

Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi
I1,J,E,F lan luct 1a trung diém SA,SB,SC,SD. Trong cac duong thing
sau, dudng thang nao khong song song véi IJ?

A. EF. B. DC. C. AB. (D] AD.

® Loi giai.
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Ta c6 IJ /| AB (tinh chit duong trung binh trong tam giac SAB) va
EF /| CD (tinh chat dudng trung binh trong tam giac SCD).
Ma CD J/ AB (day la hinh binh hanh) = CD // AB //EF /| 1.

Chon dap an @ O
Cau 38. Cho hai duong thang song song a,b va mat phang (P). Ménh dé nao duéi day dung?

A. Néua /(P)thib // (P). Néu @ cat (P) thi b cat (P).

C. Néu @ n3m trén (P) thi b // (P). D. Néu a nam trén (P) thi b ndm trén (P).
® Loi giai.
Chon dap an O
Céu 39. Cho hai mit phéng (P) va diém A nim ngoai mat phing (P). Khing dinh nao sau day
dung?

A. Qua A c6 vo sb mat phang song song vdi (P).
Qua A c¢6 ding mét méit phang song song véi (P).
C. Qua A khong c6 mat phéng nao song song véi (P).
D. Qua A c6 ding hai mat phang song song véi (P).
® Loi giai.
Chon déap &n O

Céu 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Pudng thing AD song song véi
méit phang nio trong cac mat phang dudi day?
@ (SBCQ). B. (ABCD). C. (SAQ). D. (SAB).
® Loi giai.
Do AD [/ BC, AD ¢ (SBC) va BC c(SBC) nén AD // (SBC).

Chon dap an @ O

Cdu 41. Cho hinh chép tit gidc S.ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung

diém ctia SA va SC. Khing dinh nao sau day dung? S

[A] MN /| (ABCD). B. MN //(SAB).

C. MN //(SBC). D. MN [/ (SCD).

M
A B
C
D

® Loi giai.
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Xét ASAC c¢6 M, N 1an ludt 1a trung diém SA, SC
= MN la duong trung binh cia ASAC
= MN /| AC, ma AC c(ABCD)= MN // (ABCD).

Chon dap an @ O

Cdu 42. Néu mit phang (R) cit hai mat phing song song (P) va (Q) 1an lugt theo hai giao tuyén a
va b thi vi tri tuong d6i gitta hai dudng thing a va b la

[A] song song. B. chéo nhau. C. trung nhau. D. cit nhau.
® Loi gidi.
Chon dap &n (A) O

Cdu 43. Cho dudng thang a ndm trong mét phang («) va duong thang b ndm trong mat phang (f).
Biét (@) // (B). Trong cac khéng dinh sau, khing dinh nao sai?

A. a/(P).

B. b/ ().

[Cla/b.

D. Néu c6 mot mét phang (y) chita a va b thia // b.
D Loi gidi.
Chon dép an (C) O

Cdu 44. Khang dinh nao sau day la sai khi néi vé hinh lang tru?

A. Hinh lang tru c6 day la hinh binh hanh dudc goi 1a hinh hop.
B. Cac mat bén cua hinh lang tru la cac hinh binh hanh.
C. Cac canh bén ctia hinh ling tru béing nhau va song song véi nhau.
@ Hai day ctia hinh lang tru 12 hai da giac déu.
® Loi giai.
Hai day ctia hinh lang tru 12 hai da giac bang nhau.
Chon dap an @ O

Céu 45. Cho hinh hép ABCD.A’B'C’'D’. Hinh chiéu song song ctia A A D’

trén mat phéng (CDD'C’) theo phuong BC' 1a
AlD. D a4
B/

B. D
C. B. D] C'.

® Loi giai.

Chon dap an @ O
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Cdu 46. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, goi I, I' 1an ludt 1a trung I
diém cta AB, A’B’. Qua phép chiéu song song dudng théng AT, A B
hinh chiéu ctia diém I 1én mét phang chiéu (A’B'C’) 1a diém nao
sau day?
A A B. I'.

B D. C'.

Al
BI

C!

D Lui gidi.
(A1) BT L R .
Ta co ,., = AIB'I' 1a hinh binh hanh.
Al =B'1
Suy ra qua phép chiéu song song dudng thang AI’, mit phéng
chiéu (A’B'C’) bién diém I thanh diém B'.

Chon dép an (C) O

Céu 47. Cho hinh léng tru ABC.A1B1C:. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. (ABC) /| (A1B1C1). B. AA;// (BCCy).
C. AB//(A1B:Cy). [D] AA1B;B 1a hinh chit nhat.
® Loi gidi.

Vi mat bén AA ;BB 1a hinh binh hanh, con né 1a hinh chit nhat néu ABC.A1B;C; la hinh lang tru
dung.
Chon dap an @ O

Cau 48. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh
tam O. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém cta SA,AD. Héi mét phang
(MNO) song song véi mat phang nao sau day?

A. (SAB). B. (SBC). (SCD). D. (SAD).

D Loi gidi.

Ap dung tinh chit dudng trung binh, suy ra MN // SD va ON J/ CD.

Ma SD e(SCD) va CD €(SCD), do d6 (MNO) // (SCD).

Chon dép an (C) O
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Céu 49. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’. Mt phang (AB'D’) song song
v6i mét phéng nao sau day?

A. (BCA). B. (BDA'). C. @'c’c).  [D]®BDC). " '

D
B (o
® Loi giai.
Mat phing (AB'D’) song song véi mét phang (BDC').
That vay, ta ¢c6 AB’' / DC' va AD’ J/ BC', ¢6 diéu can ching
minh. B’ %
!/ L :‘\
L =D’
B -4 c
A —===ip
Chon dap an @ O

Cdu 50. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Giao tuyén cia hai méit phang
(SAB) va (SCD) 1a dudng thang song song véi dudng thing nao sau day?

A. BD . B. SC. C. AC. D] AB.
D Loi gidi.
Ta c¢6 mét phang (SAB) va (SCD) c6 chita hai canh AB va CD
song song nhau. Nén hai mat phang (SAB) va (SCD) c6 giao
tuyén la duong thang qua S va song song v6i AB.

Chon dép an (D)

Céu 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 AC cat BD tai M,AB cat
CD tai N. Trong cic duong thang sau day, duong thang nao la
giao tuyén cta (SAC) va (SBD) ?

[A] sMm. B. SN. C. SB. D. SC.

® Loi giai.
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Xét hai mit phang (SAC) va (SBD) Ta c6 S 1a diém chung thi
nhét.

M 1a diém chung thi hai.

Nén giao tuyén ctia hai mét phéng (SAC) va (SBD) 1a SM.

Chon dép 4n (A) O

a Mdc doé Van dung

Céu 52. Cho ba mit phing (P), (), (R) d6i mét song song véi nhau. Pudng thing d cit cdc mat
phang (P),(@),(R) 1an ludt tai A,B,C. Pudng thing d’ cit cac mit phang (P),(@),(R) lan ludt tai
A',B',C’. Biét ran AB _2 ty s6 AB ban

’ ’ . g AC - 3’ y A,C, g

2 3
3 C. 3 D.

A.

[SSRE
N | =

® Loi giai.

Chon déap &n O

Céu 53. Cho ttt dién ABCD. Goi E va F lan ludt 1a trung diém cua B
AB va CD; G 1a trong tam tam gidc BCD. Giao diém cua duong
thdng EG va mat phing (ACD) 1a E
A. diém F.
B. giao diém ctia duong thing EG va CD.
giao diém cta dudng thang EG va AF.
D. giao diém ctia dudng thing EG va AC. o

® Loi giai.
e Chon mat phang phu (ABF) chita EG. * Ta c6 (ABF)n
(ACD)=AF.

. MeEG
* GoiM=EGnAF >

MeAF c(ACD)
=>M=EGn(ACD).

Vay giao diém can tim giao diém ctia duong thang EG va AF. A
Chon dép an (C) O
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Cdau 54. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh
hanh. Goi M,N, K lan lugt 1a trung diém cac canh DC,BC,SA.
Giao tuyén ctia (MNK) véi (SAB) la duong thang KT, véi T
dudc xac dinh theo mét trong bén phudng an dudc liét ké duéi
day. Khang dinh nao sau day dung.

A. T la giao diém cia MN véi SB.

T 1a giao diém ctia MN véi AB.

C. T lagiao diém ctia KN véi AB.

D. T la giao diém cua KN véi SB.

® Loi giai.

Ta ¢6 K 1a diém chung tht nhét cta (SAB) va (KMN).
Ta sé tim diém chung thi hai T.

Nhén thay, trong mat phang (SAB) va (KMN) c6 dusng
thing AB va MN cung nam trong miét phéng (ABCD)
nén néu 7T la giao diém cta AB va MN thi T la diém
chung thi hai cua (SAB) va (KMN).

Suy ra, KT la giao tuyén ctia (SAB) va (KMN).

Chon dép 4n O

Cau 55. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Trén
canh SA lay diém M sao cho MA =2MS. Mat phang (CDM) cat

. , « SN
SB tai N. Ti so SB bang

1 1
A. —. —.
5 5
C. -. D. -.
3 4

® Loi giai.

Xét hai mat phang (MCD) va (SAB) ¢6 M 1a diém chung, AB //
CD. Do d6 giao tuyén ctia hai mit phang (MCD) va (SAD) la
MN /| AB (v6i N thudc SB).

SN SM 1
DO dO ﬁ_ g = g
Chon dap 4n (B) O
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B. BAI TAP TU LUAN

< N . 1
BAIl 9. Cho ti& dién ABCD. Goi E,F lan lugt 1a cac diém thudc cac canh AB,AC sao cho AE = §BE

va AF = 2CF. Goi O 13 mot diém n3m trong tam gidc BCD.
a) Xac dinh giao tuyén ctia hai mat phang (OEF) va (ABD).
b) Xac dinh giao diém (néu c6) cia dudng thang AD va mat phing (OEF).
D Lui gidi.
a) Trong mit ph%ng (ABCQ), goi G 1a giao diém ctia EF va BC.
Trong mét phang (BCD), goi H 1a giao diém ctia OG va BD.

Khi d6 H 1a diém chung cia hai mat phang (OEF) va (ABD),
suy ra EH 14 giao tuyén cta hai mit phing d6.

b) Trong miét phing (ABD), goi I 1a giao diém (néu c6) ciia EH va
AD. Khi d6 I 1a giao diém ctiia AD va mét phang (OEF).

BAI 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M, N, K 1an lugt 1a céc
trung diém cta doan thang SC, SA va AB.

a) Tim giao tuyén hai mét phang (SAC) va (SBD).

b) Tim toa dé giao diém cua dudng thang AM va mp(SBD).

¢) Chiing minh MN song song véi mat phang (ABCD).

d) Chiing minh duong thing KN song song véi mat phang (SOD).
e) Chiing minh (KOM) song song véi mét phang (SAB).

f) Chitng minh KM song song véi mat phang (SAB).

® Loi gidi.
O

BAI 11. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. LAy diém M trén canh AD sao
cho AD =3AM. Goi G, N lan ludt 1a trong tAm cta cac tam giac SAB, ABC. Chiing minh

a) Puong thing MN song song véi mét phéng (SCD).
b) Pudng thing GN song song véi mat phing (SAC).
¢) Puong thing GM song song véi mit phang (SCD).
® Loi giai.
L]

BAI 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh binh hanh tam 0. Goi hai diém M, N lan lugt

1 SM 2
én ca h SB ho — == va — ==,
trén cac canh SB,SC sao cho SC 2va SB -3

a) Ching minh rang BC song song mat phang (SAD).
b) Xac dinh giao tuyén A ctia hai mét phang (AMN) va (ABCD).
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¢) Chiing minh ring BD song song mit phing (AMN).

. < SP
d) Goi P la giao diém caa SD va (AMN). Tinh ty so D"

e) Ching minh rang ba dudng thang A,PN va CD dong quy.
® Loi giai.

H
a) Ta c6 BC | AD,BC ¢ (SAD) va AD c(SAD)nén BC [/ (SAD). .............coovvennn.. 1,0 diém.
b) Tacd A€ (AMN)N(ABCD). ..ottt e e e 0,25 diém.
Trong mp(SBC), goi I 14 giao diém MN va BC.

Ta c6 I €(AMN)N(ABCD). .ottt et e e 0,5 diém.
Do d6 AT 1a giao tuyén A cia (AMN) VA (ABCD). ..., 0,25 diém.

. . . i SM 2 . R . e
¢) Tam giac SIC c¢6 IN la trung tuyéen va Sg ~ 3 nén M la trong tam tam giac. ....... 0,5 diém.
Do d6 B la trung diém IC, suy ra IBDA 14 hinh binh hanh, nén BD // IA c (AMN). Vay BD J
AN . ot e et e e 0,5 diém.
d) Trong mp(SAC), 0i K =SONAN. ... i e 0,5 diém.
Trong mp(SBD), goi P=SDNMK.Lacdo P=SDN(AMN). .......cccovviriirininnn... 0,5 diém.
Tam gidc SAC c¢6 AN va SO la hai duong trung tuyén nén K la trong tam tam giac SAC. Suy
ra SK _2 0,5 diém
S‘SO - 3-2 ---------------------------------------------------------------------------- b .
Ma SE "3 nén KM song song BO. ........oioiiii e 0,25 diém.

SP 2 .
DO B0 = = o e e 25 diem.
o do SD "3 0,25 diém

y 2 .SP SN . ¢ e
e) Trong méat phang (SCD), vi D # SC nén PNvaCD catnhau....................... 0,5 diém.

Goi H=PNnCD.
Ta c6 (AMN)N(ABCD)=AI,(AMN)Nn(SCD)=PN va (SCD)Nn(ABCD)=CD nén Al di qua H,
hay AI,PN,CD G0NZ QUY tA1 H. ...t e e e e e 0,5 diém.
Il
BAI 13. Cho hinh hop ABCDA'B'C'D'. Goi M, N, P lan luet 1a trung diém ctia AD, B'C', DD’
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a) Ching minh riing ADC'B 1a hinh binh hanh.

b) Chiing minh ring BD // (AB'D’), MN /| (AB'D’).

¢) Chiing minh rang (MNP) // (AB'D') va BD J/ (MNP).

d) Xac dinh giao tuyén ctia mét phang (MNP) véi cac mat cta hinh hop.

e) Lay mot dudng thang cit ba mit phang (AB'D'), (MNP), (C'BD) lan lugt tai I, J, H. Tinh ti
, IJ

SO J_H

® Loi giai.
a)

Vi ABCD va BCC'B’ la cac hinh binh hanh nén AD // BC,
AD=BCvaBC/BC',BC=B'C'.Suyra AD [/ B'C', AD =
B'C’. Vay ADC’'B’ 1a hinh binh hanh.

B/

b) Vi BB' ) DD’, BB' = DD' nén BDD'B' 1a hinh binh hanh. Do d6, BD // B'D’. Suy ra BD J/ (AB'D’).
Ta ¢6 AMNB'’ 1a hinh binh hanh, suy ra MN // AB' nén MN j/ (AB'D’).

¢) Vi MP // AD' nén MP /| (AB'D’), ciing v6i két qué cau b ta ¢c6 (MNP) / (AB'D’). Vi BD // B'D' nén
BD /| (AB'D’), suy ra BD [/ (MNP).

d) Goi E, F, K 1an ludt 1a trung diém ctia C'D’, B'B, BA. Khi d6, PE // MN, NF j) MP, KF || MN
nén cac diém E, F, K déu thuéc mat phang (MNP). Do d6 giao tuyén ctaa (MNP) véi cic mit
(ADD'A’), (DCC'D'), (A'B'C'D’), (BCC'B'), (ABB'A’) va (ABCD) lan lugt 1a MP, PE, EN, NF,
FK,KM.

e)

Theo cau d, ta ¢6 (MNP) trung véi (MKFNEP).

Goi R, O lan ludt 1a giao diém caa AC véi MK,
. ~ ~ AR N < 2 g

BD. Khi do6, ta co 70 - 1 va duong thang AC cat

ba mat phang (AB'D'), (MNP), (C'BD) lan lugt

tf;li A R,O.

Ap dung dinh li Thales trong khong gian, ta co

AR RO AO
IJ JH IH’
IJ AR _

Tt d6 1J _AR
udosuyraJH 70

BAI 14. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A'B'C'. Goi M,N,P lan lugt 1a trung diém cta céc canh
AA',AB AC.

a) Ching minh ring BC // (MNP).

b) Xac dinh giao tuyén d cta hai mat phing (MNP) va (A’B'C).
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¢) Ching minh rang d // NP.
® Loi giai.

a) Vi NP la duong trung binh cta tam giac ABC nén BC // NP, suy ra BC /| (MNP)

b) Trong mit phang (ABB'A’) goi E 1a giao diém cia MN va A'B’. Trong mét phang (ACC'A’) goi F
12 giao diém ctia MP va A'C’. Khi @6 EF 1a giao tuyén cta hai mit phang (MNP) va (A'B'C’).

¢) Vi NP // BC va BC // B'C' nén NP J/ B'C’, suy ra NP J/ (A'B'C’) Mit phang (MNP) chita dusng
thing NP song song v6i mat phing (A'B'C’) nén giao tuyén d cia hai mét phang dé song song
v6i B'C', suyrad /| NP.

—HET—
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Chuong V.

GIG1 HAN. HAM SO LIEN TUC

A. BAI TAP TRAC NGHIEM

@D Mic 96 Nhan biét, Théng hiéu

Cau 56. Cho hai day sb6 (u,) va (v,), biét
limu, =a va limv, = b. Trong cac két luan sau,
két luan nao sai?

A. lim(u, +v,)=a+b.

B. lim(u, -v,)=a-5.

C. lim(u,v,) =ab.

IE]limu—n—g
v, b

Céau 57. Cho cac day sb (uy), (v,) va limu, =a,
limuv,, = +oo thi lim 2 bing

Un
A. +oo. 0.

C. 1. D. —oc0.
® Loi gidi.
Ta c6 limu, = a, limv, = +oo thi lim 2% = 0.
Un
Chon dép 4n O
Cau58. lim 3" bing
n—+oo
[A] +c0.  B. 0. C. —co. D. 2.
® Loi giai.
Ta cé lim ¢" = +oco néu ¢ >1. Do d6, lim 3" =
n—+oo n—+o0o
+00.
Chon dap &n (A) 0
202
Cau 59. Tinh lim ﬂ
n
A. +c0. B. —co. C. 2020. [D]o.
® Loi gidi.
. s 2020
Theo dinh nghia suy ra lim —— = 2020-
x—+00 n
lim * =2020-0=0.
x—+oon
Chon dap an (D) O
2 _
Céu 60. Tinh lim 2=,
9 1-3n 1
[A]-=. B. 2. C. -. D. 1.
3 3
Céu 61. Cho day sb (u,) ¢6 limu, = 2. Tinh gidi
. u,—1
han lim .
) 2u, +5
3 -1 5
A. +oo. B. -. cC. —. —.
e 2 5 Bl 5

D Loi gidi.

3u,-1 3-2-1 5

2u,+5 2:245 9

Chon dap an (D) O

Ta ¢6 lim

Cau 62. Biét lim  (x) = 3 va lim g(x) = -2. Tinh
xXx— xXx—

}Ci_lﬂ[f (x) +2g8(x)].
[A] -1. B. 1. C. 5. D. -6.
® Loi giai.

Ta co lini[f(x) +2g(x)] = lini flx)+ 2linig(x) =3+
2(-2)=-1.

Chon dap an (A) 0
Céau 63. Biét lim  (x) = 4 va lim g (x) = 1. Tinh
lin} [4f (x)+3g (x)].

x—»

A. 11. 19. C. 10. D. 9.
Cau 64. Cho liné f(x) = 3. Tim khing dinh

sai.
A. limlf@+3]=6.  B. lim\/f()+1=2.
C. lim[f(x)-2x]1=-1. [D]lim [f() -2 =1.
® Loi gidi.
Ta cé

1 — x2 =—1=1 —1i 2: —4 = —
J161_1)1%[}‘(90 ] =-1 lim £(x) - limx* =3 -4 =-1.
Vay lim [f(x) - 2] = 1 sai.

x—2

Chon dap an (D) O
Cau 65. lim (32%+7x +11) ¢6 két qua la
xXx—

[A] 37. B. 38. C. 39. D. 40.
® Loi giai.
lim (327 +7x+11) =3-2%+7-2+11=37.
—
Chon dép an (A) O
. L x%-3
Cau 66. Giatricua lim ———1a
x—-1x%+2 3
A. 1. -2. C. 2 D. -2
® Loi giai.

x2-3 (-1)?-3
im = =
=-1x3+2 (=1 +2
Chon dap &n O
Cau 67. Cho ¢ la hing s6, & la sb6 nguyén
duong. Khing dinh nao sau day sai?

A. lim x = xy. B. limc=c.
X—Xo X—X0
. c .
C. lim —=0. lim ¢ = +oo0.
x—+o00 yk x—+00

® Loi giai.
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Theo dinh ly vé gi6éi han, khing dinh sai 1a

lim ¢ = +oo.

x—+00
Chon dép an (D) O
Céu 68. Cho lim f(x) = ~co, két qua ctiia lim(-3-
f(x)) bing

A. —co. B. 0. +oo. D. 3.
® Loi giai.
C6 lim(-3- f(x)) = —3-lim f(x) = +oo0.

x—a xXx—a
Chon dép an (C) O

. e 11 1
Cau 69. Tinhtong S =9+3+1+—-+—+---+ +
“ee 3 9 3n_3

; 27

Al s = °R B. S=14.

C. S=16. D. S=15.
® Loi gidi.

) 1 1
Ta ¢c6 S =9+3+1+ -+ + + e =
3 n—3
1 1 1 ~ 1 ~

9 1+§+3—2+---+ﬁ+--- =9 — =

N -~ o 1__

CSN: u;=1 —1
LU= ,4—3

27
>
Chon dap 4n (A) O

Cau 70. Tong cia mot cap s6 nhan lui vo han
bang 2, tong ctia ba s6 hang dau tién ctia cap so

A M 9 A A 2 A A A
nhan bang 1 So hang dau u; cia cap so nhan

@u1=3. B. uj=4.
9
C. U1:§. D. I,L]_:5.
® Loi gidi.
Goi ¢ 1a coéng bdi ctia cip sb6 nhan, ta co:
up
1-¢q 2 u=2(1-q)
Ss=ui- a = - 2(1—61 )_Z
1-q 4
1
7739
1
u1:2<1+§)=3.
Chon dép an (A) O

Céu 71. Cho ham sb y = f(x) ¢6 @6 thi nhu hinh
vé bén dudi.

Tinh lim f(x)+ lim f(x).
x—1* x—3~
A. 5. B] 4. C. 2. D. 0.
® Loi giai.
Theo hinh vé thi linil+ fix)=1va liIg fx) =3.
Suy ra liI{l+ fx)+ h%{ f(x)=4.
Chon dap an O

Céau 72. Cho ham sb y = f(x) ¢6 @6 thi nhu hinh
vé bén dudi.

Tinh lin(1) flx)+ 111{17 f(x).
[A] 5. B. 4. C. 2. D. 0.
® Loi giai.
Theo hinh vé thi 1in% flx)=3va 1ini1 f(x)=2. Suy
xXx— x—1
ra lim f(x) + lim f(x)=5.
x—0 x—1"

Chon dép an (A) O
Cau 73. Tinh lim (23 —2x+1).
x—1+
A. 1. 0. C. +oo. D. —oo.

Cau 74. Tinh 11151 (\/x—3—3x+x2).
L
[A] Khong ton tai. B. —oo.
C. o. D. +oco.
Cau 75. Trong cac giéi han sau day, giéi han
nao bang 0?

3+2n3 2n2-3
A. li . lim ———.
lm2n2—13 1m—2;213—44
on-3 2n? -3
C. im——°"_ D. lim— "
-2n?2-1 —-2n* +n?
D Loi gidi.
3+2 3 2 A X N
lim22—n = +00 : « bac tit » > « badc mau » va
n2_
ambr=2-2=4>0.
2n® -3 , Az
lim—2 2 0« béac tlt » < « bac mau ».
—2n3—431
2n -3 ” " X N
lim%:+oo : « bac tt » > « bdc mau » va

_n —
anbp =(-3)-(-2)>0.
2n2-3n* -3 3

lim———— =— =" ":«bac tl» = «bac mau »
-2n*+n?2 -2 2
waim_8_3
b, -2 2
Chon dép an (B) O
Cdu 76. Day sb nao sau day c6 giéi han la
+00?
@ 1+n? B n?-2
Un = . Uy ET— .
" Bn+5 " Bn+5n3
n?-2n 1+2n
C. up=——-. L —
5n +5n? 5n +5n?
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® Loi gidi. . art
+ e
i.,.l Ta ¢6 limunzliman =1 n_2 Khids
. . 1+n? ) 2 . 5n+3 3 5
limu, = lim = limn - = 400 VI 5+—
5n+5 5 5 a "
t limun:2©g:2©a=10.
lim ”1: oo Chon dép 4n (A) 0
ozl e, 1 Cau82. Cho sb thu’c a théa man
lim g = =2 = = >0. aV2x®+3+2017
54— k Jim 9% 12018 =5 Khi d6 gia tri ctaa
n
Chon dap én ) o | ek s .
Céau 77. Day s6 nao sau day c6é gidi han la A a= 9 B “=3
—00? -1 V2
1+2n 5, _nit2n-1 C.a=—. D]a=--.
" Bn+5n2’ S o ® Loi giai.
2n? - 3n* n?-2n Ta co
Up=—=. D. u,= .
24 2n3 5n+1
® Loi giai. 3 ax 2+ — +2017 a\/2+
Vv %2
2n2 —3n R . . % N lim av2x +3+2017 im = lim
Up = —5 55 ° « blc ti » > « bac mau » va x—+oo  2x+2018 x—>+oo 2018) T x—+oo
n“+2n x(2+ 24
ambp=-32=-6<0=limu, = —oco.
Chon dép an (C) O a\/_ 1 Vo)
N Khi d6: —sa=—.
Cau 78. Gié tri lim (n - VnZ—4n) biing Chon ds @2 2
A. 3. B. 1. 2. D. 4. on dép an -
® Loi gidi. it SR
4 A N A — _
Ta ¢6 lim (n_m) - lim n _ Cau 83. Cho ham so0 f(x) 1-x - .
n+vnZ—4n V2x—-2 viix>1
lim 4 - 9 Khi dé6 xlir?— fx) la
1+4/1-= [A] +c0. B. -1. C. 0. D. 1.
n \e 026
. ® Loi giai.
Chon dap an @ O 21 lim (x2 + 1) =2
. Tinh i &= 35+ 2 lim f(x)= lim =+oovi{ *7!
Cau 79. Tin }CEI}T x—1- x—1- 1—-x 111111 A-x)=0& 1-x>0(Vx<
Jam
A. 1. B. —cc. -1. D. +oco. Chon dép én@ 0
® Loi giai.
2 Va2 +6- x\/_
coro_ o ¥ -3x+2 . (-D®-2) | Ccaus4. Cho lim av2+bV3+
faco L=m— 7 =M G- -~ e
lini(x—2)=—1. cV6+d, (a,b,c,d €Q). Tinh ab +cd.
xX—
Chon dép 4n () - A. 1. Bi. 0. -2. D. 2.
Céu 80. Tim lim (4x*—3x%+92). Cau 85. Tim tat ca cac g12a tri thuc ctia tham
xX——00 x“+x—12 kh # 4
[A] +c0. B. -0. C. 4. D. 2. s6 m dé ham sb F(x) = i d 1x
® Loi giai. s g mx+1 khix=-4
lim (4x*—3x2+2)= lim «* (4 ~ = —4) — +oo. | lién tuc tai diém xo = —4.
romee e xeox A. m=4. [Blm=2. C. m=3. D. m=5.
Chon dap an @ O ® Loi gidi.
Ta cé
B} Mic g6 van dung 2tx-12 (x—3)(x+4)
an+4 hm fe=Jm = ST g o
Céu 81. Cho day sb (un) véi up = = Viia T X e
n N A 3~ R N - .
12 tham sb6 thuc. D€ day s6 (w,) c6 giéi han bing Ham 6 da cho lién tuc khi va chi khi
2 thi gia tri cta a la lim f(x)=f(-4)© -4dm+1=-Tom=2.
[A] o = 10. B. a=8. xd
C. a=6. D. a=4. Vay m =2 1a gia tri can tim.
® Loi giai. Chon dap an O
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B. BAI TAP TU LUAN

BAI 15. Tinh céc gidi han sau

241 2" +3
a) lim — b) lim ——°.
n—+oo2n2+n+2 n—+oo 1+ 3"
c) lim(\/n2+2n—n). d) lim(2n3+2n—l).
® Loi giai.
Il
BAI 16. Tinh céc giéi han sau:
212x-15 2x% —5x +2
a) hmx Tex b) lim a X
x—3 x—3 x—2 x2-4
vV1+2x-1 2
c) lim vorex—o d) lim -z
x—0 2x —1tx—1
e) lim (\/x2+x—x) f) lim (—x3—x2+4x+2).
= X—+00
® Loi giai.
O
BAI 17. Xét tinh lién tuc ctia mbi ham sb sau tai diém x = 2.
6-2x khix=2 x%-4
= khi x # 2
@) 1@ {2x2—6 khi x<2; b) fx)={ x-2
0 khi x = 2.
® Loi giai.
a) Tap xac dinh cia ham s6 14 2 =R, chiia diém 2. Ta c6
@ f(2)=6-2-2=2;
® lim f(x)= lim (6-2x)=6-2-2=2;
x—2% x—2%
@ lim f(x)= lim (2x®-6)=2-22-6=2.
x—27 x—27
Do lim f(x) = lim f(x) =2 nén lim f(x) = 2.
x—2+ x—2" 22
Khi d6 lin%f(x) = £(2) nén ham s6 f(x) lién tuc tai x = 2.
xX—
b) Tap xac dinh ctia ham s6 14 2 =R, chia diém 2.
x?-4 (x—2)(x+2)
Ta c6 £(2)=0 va lim f(x) = lim =lim —— =lim(x + 2) = 4.
x—2 x—,>2 x—2 x—2 x—2 x—2
Vi liné f(x)# f(2) nén ham so6 khong lién tuc tai x = 2.
xX—
U

BAI 18. Ching minh ring phuong trinh
a) x3+2x—1=0 c6 nghiém thudc khoang (-1;1).
b) Va2 +x+x2 =1 c6 nghiém thudc khoang (0;1).
D Loi gidi.

a) Xét ham sb f(x) =23 +2x—1 12 ham sb lién tuc trén doan [-1;1].
Ta c6 f(-1)-f(1)=(—4)-2=—-8<0 suy ra ton tai c € (-1;1) d€ f(c)=0.
T d6 suy ra phuong trinh x2 + 2x — 1 = 0 ¢6 nghiém thudc khoang (-1;1) (dcpm).
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b) Taco Vi2+x+x2=1oVaZ+x+x2-1=0.
Xét ham s6 g(x) = Va2 +x+x%—1 12 ham s6 lién tuc trén doan [0;1].
Ta c6 g(0)-g(1)=(-1)-vV2 = —v/2<0 suy ra ton tai ¢ € (0;1) dé g(c) = 0.
T d6 suy ra phuong trinh Va2 + x+x2 = 1 ¢6 nghiém thuéc khoang (0;1) c6 nghiém trén khoang
(0;1) (dpcm).

]
BAI 19. Trong hd c6 chita 6000 lit nudc ngot. Ngudi ta bom nudc bién c¢6 ndng d6 mubi 1a 30 gam/lit
vao ho véi toc do 15 lit/phut.

a) Ching td rang néng d6 mudi cta nuéc trong hd sau ¢ phat ké tir khi bat ddu bom la

30t
C(t)= ;5o (gam/lit).

b) Nong do mubi trong ho nhu thé nao néu ¢ — +oo.
® Loi giai.

a) Sau thoi gian ¢ phut, s6 lit nuée trong ho 1a 6000 + 15¢ (lit).
S6 gam mudi trong s6 lit nuée bom vao 1a 30-15¢ = 450¢ (gam).
Nong d6 mubi ctia nude trong ho sau ¢ phut khi bat dau bom la
450t 30t

C) = 5000+ 151 ~ 200+ BA/HL)-

b) Khi ¢ — +oo, ta xét giéi han

30¢ . 30
A= M Ge0+ M a00

t

=30.

Vay khi bom nuée biém vao ho chita, khong giéi han thoi gian thi ndng d6 mubi trong hé chia
chinh 12 nong do mubi ctia nude bién.

L]
BAI 20. Tu d6 cao 100 m, ngudi ta tha mot qua béng cao su xudng dat. Gia st ¢ sau mbi 1an cham
dat, qua béng nay 1én mot do cao bang 1 d6 cao ma qua bong dat dudc trude d6. Goi A, 1a do cao qua
béng dat dudc 6 1an nay thi n.
a) Tim sb6 hang tong quat ctia day sb (k).
b) Tinh giéi han caa day sb (k,) va néu y nghia giéi han ctia day sb (h,).

¢) Goi S, 1a tong d6 dai quang duong di dudce ciia qua bong tit lic bat dau tha qua béng dén khi
qua béng cham dat 1an thi »n. Tinh S,, néu qué trinh nay ct tiép tuc dién ra mai thi tong
quang dudng qua béng di chuyén dudc 1a bao nhiéu?

® Loi giai.
X+ 1A A o ~ 2 A A A M 1 N N 2 ~
a) Vi sau moi lan cham dat, qua béng nay 1én mét do cao bang = d0 cao ma qua béong dat dudc

truée do nén d6 cao cia qua béng nay 1én lan thi n 14 mot cap s6 nhan (h,) ¢6 uq = 100, céng

1
boi g = Khl d6 sb hang tong quat cta day sbé (h,)1a A, = 100- (4)

1\" 1\"
b) Ta ¢6 limh, = lim [100- <Z) } = 100lim <Z> =0.
Y nghia cta giéi han 14 khi n tién dan ra vo cuc thi d6 nay ctia qua béng cang dan vé 0, ¢6
nghia 14 sau khoang thoi gian da dai thi d6 nay cia qua béng khéng dang ké.
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A @ N 2 ) A A A NI A 2 A A 1
¢) Ta thay tong S,, 1a tong ctia cap s6 nhan lui v6 han ¢6 w1 = 100, cong boi g = 1

2 n
1 1 400
+...+100-(—> +...2100 —— =22y
1 1773
1

1 1
Ta 66 S, = 100 +100- 7 +100- (Z>

_HET—
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BB 11éc nghiem chuong |

DAP AN CAC TRAC NGHIEM

1. A ||2. D /3. B |[4. B |[5. A|l6. ¢ ||7. B ||8. D |9. B |[10. C
11. B ||12. D |{13. B |[14. A ||15. D |[16. B |[17. C |[18. B |[19. D |/20. C
B} 1déc nghiem chuong i
1. A J|2. B|/[3. c |[4. D|[5. D|l6. B ||[7Z. D|8. B ||9. D |[10. C
11. B ||12. D |{13. A |[14. A |[15. D |[16. D |[17. D |[18. B ||19. D |[20. D
Tr&c nghiém chuong lli
|21. A [[22. B |[23. C |[24. D |[25. D
B3 7dc nghiém chuong IV
26. D ||27. ¢ |[28. D |[29. D ||30. B |[31. D |[32. D |[33. C |[34. ¢ |[35. B
36. A |[37. D |[38. B ||39. B |[40. A |[[41. A ||42. A ||43. C |[44. D |[45. D |
46. C |(47. D ||48. C ||49. D |(50. D |[51. A ||52. B ||53. C ||54. B |[55. B |
B 1déc nghiém chuong v
56. D |[57. B |[58. A ||59. D ||60. A ||61. D |[62. A |[63. B |[64. D ||65. A
66. B |[67. D ||68. C ||69. A |[70. A |[71. B |[72. A |[73. B |[74. A ||75. B
76. A ||77. ¢ |[78. Cc |[79. C ||80. A |[81. A |[82. D |[83. A |[84. C ||85. B
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