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Ti SO THE TiCH

Bai toan 1: Ti s6 thé tich hinh chép tam giac.

V,ae SA' SB' SC'

Ve SASB SC’

Bai toan 2: Ti s thé tich hinh chép t gidc c6 ddy 1a hinh binh hanh.

N.C.b
Dit SA:a; SB b SC o SD _d
SA' SB' SC! SD'
Khido:
l.a+c=b+d.

5 Vigep a+b+c+d
" Voo 4abcd

Bai toan 3: Ti s6 thé tich hinh chop lang tru tam giac.

Gia st

A'M B'N C'P
A'A B'B 'C
Khi do6 :

Viscowe  X+HY+2

VA'B‘C'.ABC 3

Ti SO THE TiCH ‘




D> CHINH PHUC PIEM 8 - 9 - 10 KI THI THPT QUOC GIA

Bai toan 4: Ti s6 thé tich hinh hop.

Gia s AM =X, CI:>=y, DN =z, BQ:t.
AA' CcC’ DD’ BB’

Khi do
1. x+y=z+t.

2 VA'B'C'D'.MNPQ _ X+ y+z+t
Vv

A'B'C'D".ABCD 4

Kién thire khéac: Ti s6 thé tich hinh chop chung dinh hodc chung day.

1. Hai hinh chép c6 chung déy thi \% _h

2 2

2. Hai hinh chép c6 chung dinh va hai ddy ndm trén mot mat phang thi \\;—1 = %
2 2

N.C.D

Ti SO THE TiCH a



CHU DE: HINH HOC KHONG GIAN
VAN DUNG - VAN DUNG CAO

DANG 3

Ti SO THE TIiCH

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh va cé thé tichla V. Goi M la trung
diém cta SB. P 1a diém thudc canh SD sao cho SP =2DP. Mat phéng (AI\/IP) cit canh

SC tai N . Tinh thé tich ctia khoi da dién ABCDMNP theo V

23 19 2 7
A. VABCDMNP = %V . B. VABCDMNP = %V . C. VABCDMNP = EV . D. VABCDMNP =—V.

30
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, BAD =60° va SA vudng
g6c v6i mit phang (ABCD). Géc giita hai mit phang (SBD) va (ABCD) béng 45°. Goi
M la diém d6i xtng ctia C qua B va N 1a trung diém caa SC. M4t phang (MND)
chia khoi chép S.ABCD thanh hai khéi da dién, trong d6 khdi da dién chia dinh S ¢6

2 4 \ A \ . /4 A? 7 \ 2 N\ ~ A 4 2 4 V
the tich 1a V,, khoi con lai c6 thé tich 1a V, (tham khao hinh vé bén). Tinh ti s6 \71 .
2

Anl B. -2 D1
v, V, 3

5 V, 5
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi V,, V, Ian lwot 1a thé tich khéi t dién ACB'D’ va

kh&i hop ABCD.A'B'C'D’. Ti s \% béang:
2

1

A. B. C. 1. D. =.
2 4

Wk
ol

Cho hinh chép S.ABC 6 M, N, P dugc xéc dinh boi SM =MA, sW:%sTs,

@:—%%. Tinh thé tich khéi chép S.MNP biét SA=4+/3, SA L (ABC), tam gidc ABC

déu cb canh béng J6.

A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Tan luwgt la trung
diém ctia cac canh AB, BC.Diém | thudc doan SA. Biét mt phang (MNI) chia khdi



Cau 6.

Cau?’7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

chop S.ABCD thanh hai phan, phan chita dinh S c¢6 thé tich bang é lan phan con lai.

Tinh ti sO k=ﬁ?
IS
AL B.>. c 2 D. 1
2 4 3 3

Cho lap phwrong c6 canh béng a va mot hinh tru ¢ hai day 1a hai hinh tron néi tiép hai
mat ddi dién cua hinh 1ap phuong. Goi S, la tdong dién tich 6 mat cua hinh lap

% S M
phuong, S, la dién tich xung quanh ctia hinh tru. Ti s6 —* bang
1

2T B. 2 g, p.2_1

S, 2 S, S, S, 2
Cho lang tru ABC.A'B'C'.Trén cac canh AA’,BB’ lan luot 1ay cac di€fmE,F sao cho
AA'=kA'E,BB'=kB'F . Mat phéng (C'EF) chia khoi tru da cho thanh hai khoi da dién

bao gom khoi chop (C.A'B'FE)co thé tich V, va khdi da dién (ABCEFC') c6 thé tich V,.

S, =« S

A _Z. C
6

. A M V 2 \
Biétrang -+ =—, tim k
2

A. k=4. B. k=3. C. k=1. D. k=2.
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh, M la trung diém ctia AD.
Goi S’ 1a giao ctia SC véi mit phang chtta BM va song song véi SA . Tinh t s8 thé
tich ctia hai khéi chép S’"BCDM va S.ABCD.
N nl ot 0.2

3 2 4 4
Cho khéi chop S.AA,..A (véin=3 la sd nguyén duong). Goi B, la trung di€ém cta
doan thang SA, (j=1n). Ki hiéu V,,V, Tan luot la thé tich ctia hai kh&i chop S.AA,..A,

va S.B/B,...B,. Tinh ti s0 \%

2

A.2. B.4. C.8. D.2" .

Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh binh hanh. Goi V la thé tich ctaa khoi chdp
S.ABCD va M,N,Plan lwgt 1a trung diém cac canh SB,SD, AD . Thé tich cua khoi t&
dién AMNP bang

A ~v B. 2V c tv D. v

32 8 4 16

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang a, tim O. Hinh chiéu
vudng goc cta diém S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cua doan thang AO.
Biét mat ph:fmg (SCD) tao voi mat day (ABCD) mot goc 60°. Thé tich khoi chop

S.ABCD bang



Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

3V3

D.—a’.
4

A.

N3 s
4

Cho hinh chép t& giac S.ABCD day ABCD la hinh thoi canh a, BAD=60° va SA
vudng géc véi mit phing (ABCD). Goc gifta hai mit phing (SBD) va (ABCD) la 45°.
Goi M 1a difm d6i xting cia C qua B va N la trung diém SC. Mt phdng (MND)
chia khdi chop thanh hai khoi da dién, trong d6 khoi da dién c6 dinh S ¢6 thé' tich 1a Vv,

, khoi da dién con lai c6 thé tich V,. Tinh ti s6 X
2
A L2 B. 12 ch 1 pu_I
Vv, 7 V, 3 V, 5 V, 5

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich béng 48cm*. Goi M, N, P theo th tu 1a trung
diém cac canh CC',BC va B'C’. Tinh thé tich cua khoi chop A'MNP.

A.8cm’. B. 12cm®. C. 24cm’. D. %cm?

Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABC vudng cin & B, AC =av/2, SAL(ABC), SA=a.
Goi G la trong tdm cua ASBC, mp(«) di qua AG va song song v6i BC chia khdi chop
thanh hai phan. Goi V la thé tich ctia khoi da dién khong chita dinh S. Tinh V .

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, SA vudng goc véi ddy, SA= a2
. B', D' Ian lwot 1a hinh chiéu cua A 1én SB, SD . Mat phéng (AB'D') cit SC tai C'.
The tich khoi chép S.AB'C'D' la

3 3 3 3
A’V:2a3\/§' B.V:2a3‘/§. C.vzzag‘/g. D.V:af.

Cho khdi lang tru tam giac ABC.A'B'C’. Goi M,N Tan lugt thudc cac canh bén AA',CC’
sao cho MA=MA"NC =4NC’. Goi G la trong tam tam giac ABC. Hoi trong bon khéi
tt dién GA'B'C’,BB'MN, ABB'C' va A'BCN , khdi t¢ dién nao co thé tich nhoé nhat?
A.Khoi ABB'C'. B. Khoi A'BCN . C. Khéi BB'MN . D. Khéi GA'B'C'.




Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cho hinh chép tr gidc déu S.ABCD . Mit phang (P) qua A va vudng géc SC cat SB,
SC, SD lan luot tai B’, C', D'. Biét C'la trung diém SC. Goi V,, V, lan luot la thé tich

hai khoi chép S.AB'C'D'va S.ABCD . Tinh ti s6 \%
2
AV_2 B.L_2 e %4 p. h_1
v, 3 v, 9 v, 9 v,

Cho hinh chép déu S.ABC , c6 day la tam gidc déu canh béng a.Goi M,N Ian luot la
trung diém caa cac canh SB,SC. Biét mit phing (AMN) vuéng géc véi mit phing

(SBC). Tinh thé tich V ctia khdi chép ABCNM .

3 3 3 3
A.V:*/ga . B.V:*Ea . C.V:*Ea . D.V:‘Eal .
32 16 48 9%

Cho khéi t dién ABCD c¢6 thé tich V. Goi E,F,G lan lugt la trung diém cua
BC,BD,CD,va M,N,P,Q Tan luot la trong tdm ctia cdc tam gidc AABC,AABD,
AACD, BCD. Tinh thé tich ctua khoi t& dién MNPQ theo V.

A

AL B. Y. c . D. L.

9 3 9 27
Cho hinh chép tam giac S.ABC. Goi M la trung diém cta SA, ldy diém N trén canh
SB sao cho z—gzg Mit phang (o) qua MN va song song v6i SC chia khoi chop
thanh hai phan. Goi V, la thé tich cua khéi da dién chita dinh A, V, la thé tich cta khéi

in s VI
da dién con lai. TInh ti s6 L.
2

AT B. V1T ch_ T p.u_T
v, 16 v, 18 v, 11 V, 9
Cho khéi chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh va c6 thé tich bing 1. GoiM
N Tan lwot la cdc diém trén cic canh SB, SD sao cho MS = MB, ND = 2NS . Mt phéng

(CMN) chia khéi chop da cho thanh hai phan, thé tich cta phan cé thé tich nho hon

bang
A 2. B. L. c. 2. D. >
25 12 25 48



Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M,N Ian luot 1a trung
diém c4c canh SA,SD . Mit phang (o) chita MN va cit cac tia SB,SC Tan lwot tai P va

Q. Dat 2—E=x, V, 1a thé tich cta khoi chép S.MNQP va Vla thé tich khéi chép
S.ABCD.Tim x d&V =2V,.

L e x=—_1+4m. D. x=42.

A. x==. B. x
2 4

Cho lang tru ding tam giac ABC.A'B'C'. Goi M,N,P,Q la cac diém Jan lugt thudc cac
AM_1BN 1CP 1CQ 1 .. ViV, Tin
AA" 2 BB' 3 CC'" 4 B'C' 5

canh AA',BB',CC'B'C' thoa man

luot la thé tich khai t& dién MNPQ va khoi lang tru ABC.A'B'C'. Tinh ty s6 \%
2
1 B 1_11 cu_ 19 p. A_22
V, 30 V, 45 V, 45 V, 45
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Tan lwgt la trung
diém ctia cac canh AB, BC.Diém K thudc doan SA. Biét mat phang (MNK) chia khéi

chép S.ABCD thanh hai phan, phan chtta dinh S ¢6 thé tich bang % lan phan con lai.

Tinhtis()'t:@.
KS

A.tzl. B.t=§. C.t=1. D.t=g.

2 4 3 3
Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh, thé tich bang 1. Goi M 1a trung
diém canh SA; cic diém E,F Tan luot 1a diém d6i xing cia A qua B va D. Mat
phang (MEF) cat cac canh SB,SD Ian luot tai cac di€ém N, P. Thé tich ctia khéi da dién
ABCDMNP bang

2 3 1

A. — B. C. - D. -
3 4 4

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' canh a. Goi M,N Tan luot ndm trén cac canh
A'B' va BC sao cho MA'=MB' va NB=2NC. Mit phang (DMN) chia khéi lap
phuong da cho thanh hai khoi da dién. Goi V(H la thé tich khoi da dién chita dinh

w |

)

Vv .
A, V,y, 1a thé tich khdi da dién con lai. Ti s8 "L béng

Vi
ey B. DL c. 248 D. 22
209 360 3277 360

Cho kh&i hop chir nhat ABCD.AB'C'D’ c¢6 thé tich bang 2110. Biét A'M =MA,
DN =3ND’, CP =2C'P nhu hinh vé&. Mit phang (MNP) chia kh&i hop da cho thanh hai
khoi da dién. Thé tich khoi da dién nho hon bfémg



Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

N
A 1P
M= D -
A o~ B
A, 2275 B. 2275 c. 1385 p. 8440
6 12 18 9

Cho khdi chép S.ABCD c6 thé tich bang 1, ddy ABCD la hinh thang véi day 16n AD va
AD =3BC. Goi M la trung diém ctia canh SA, N la diém thudc CD sao cho ND = 3NC.
Mt phang (BMN) cat SD tai P. Thé tich kh&i chép AMBNP bang:

A3 B. > c.> D. >

8 12 16 32

Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh thang véi hai day la AB va CD, AB=2CD.
Goi E la mot diém trén canh SC . Mt phang (ABE) chia khdi ch6p S.ABCD thanh hai

khdi da dién c6 thé tich bang nhau. Tinh ti s& g—CE: .

A. \/1_02—2. B. J6-2. C. J2-1. D. JZ—E;“‘.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, SA vuong goc véi
mit ddy (ABC), BC =a, géc hop boi (SBC) va (ABC) la 60°. Mt phang (P) qua A
vuong goéc véi SC cat SB,SC Ian luot tai D, E . Thé tich khéi da dién ABCED la

3 3 3 3
A 33 g, Y3’ c, 13’ p, 3’
20 6 120 60

Cho kh&i hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ 6 thé tich bang 2019. Thé tich phan chung ctia
hai khdi AB'CD’ va ABC'D bang
673 673 673

A —. B. 673. C.—. D. —.
4 3 2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng va SAL(ABCD). Trén dudng

thang vudng géc véi (ABCD)tai D 14y diém S’ théa man SD =%SA vaS',S o cung



Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

phia d&i véi mit phing (ABCD). Goi V; la phan thé tich chung cta hai khdi chép

S.ABCD va S'.ABCD. Goi V5 1a thé tich khéi chép S.ABCD . Ti s8 \% bing
2

AL B. .. c. . p. L
9 9 18 3

Cho khoi hop ABCD.A'B'C'D’, diéem M ndm trén canh CC’ thdéa man CC'=3CM . Mit
phéng (AB'M) chia khoi hop thanh hai khéi da dién. Goi V, la thé tich khéi da dién
chita dinh A’, V, la thé tich khoi da dién chita dinh B'. Tinh ti s6 thé tich V, va V.

N 2 el .S
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Trén duong thang qua D va
song song véi SAl4y diém S’ thoa man SD=kSA vdi k>0. Goi V; 1a phan thé tich

chung cua hai khéi chop S.ABCD va S".ABCD. Goi V; 1a thé tich khéi chop S.ABCD . Ti

A V]_ M
sO0 — ban
V g

2
2 2
A.2k—+k2. B.3k—+22_ C.3k—+2§. D.L'
2(k+1) 2(k+1) 2(k+1) k+1

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Goi G la trong tam tam giac ABC, biét gdc tao boi
SG va (SBC) bang 30°. Mat phang chita BC va vudng gbc véi SA chia khdi chép da
cho thanh hai phan ¢ thé tich V,, V, trong d6 V, la phan thé tich chira diém S . Ti s6 Vi
2
bang
6

A 6. B. L. c S D.7.
6 7

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Trong khong gian 13y diém
S’ thoa man SS'=2BC. Goi Vj 1a phan thé tich chung ctia hai khdi chép S.ABCD va

2 7 Ale / A V M
S".ABCD. Goi V, 1a thé tich kh&i chép S.ABCD . Ti s& V—l béng
2

1 4

A. —. B. C. i D.—.
9 2 9

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Trong khong gian 1dy diém
S’ thoa man SS'=kBC v6i k>0.Goi V; 1a phan thé tich chung cua hai kh&i chép

©o]|o

, o oV
S.ABCD va S".ABCD. Goi Vs 1a thé tich kh&i chop S.ABCD . Ti s8 V—l bing

2 2
A 2k +k B 3k+2 C 3k“ + 2k D. k .

C2(k+1)2 2(k+1)% C2(k+1)7 k+1
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh bén tao véi duong cao mot goc 30%, 0 1a
trong tam tam gidac ABC . Mot hinh chép tam giac déu thi hai O.A'B'C’' ¢d S la tam cua

tam gidc A’B'C’ va canh bén cta hinh chép O.A'B'C’tao vdi duong cao mot goc 60°



Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

(hai hinh chép ¢6 chung chiéu cao) sao cho mdi canh bén SA, SB, SC lan luot cit cac
canh bén OA’, OB’, OC’'. Goi V; la phan thé tich chung cua hai khdi chép S.ABC va

- o o V1
O.A'B'C’. Goi V5 la thé tich khdi chop S.ABC. Ti sd \/_1 bang

A.g. B. 1. C.2—7. D.2.

16 4 64 64
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, O la trong tam tam gidc ABC . Mot hinh chop tam
giac déu th hai O.A'B'C’c6 S la tdm ctia tam gidc A’B'C’ va canh bén cta hinh chép
O.A'B'C’'va A'B'=kAB (hai hinh chép cé chung chiéu cao) sao cho mdi canh bén SA,
SB, SC Ian lwot cit cic canh bén OA', OB’, OC'. Goi Vj 1a phan thé tich chung ctia hai

/o 7 2 . \ N Al 7 > AN V M
khoi chop S.ABC va O.A'B'C’. Goi V; 1a thé tich khoi chép S.ABC. Ti s6 \/_1 bang
2

A

) G SSEE o1
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi V) la phan thé tich chung ctia hai khéi ctia hai khoi

k3 4+ k2 B k3 c 1 K

2 7 Ao A N’ 1] ’ ” A V M
te dién A'BC'D va AB'CD’. Goi V, 1a thé tich kh&i hop ABCD.A'B'C'D’. Ti s8 V—l béng
2
AL B. I, cz. D.L.
2 6 3 4
Cho lang tru ABC.A'B'C’, trén cac canh AA’,BB’ 1liy cac diém M ,N sao cho
AA'=3A'M , BB'=3B'N . Mt phiang (C'MN) chia khdi ling tru da cho thanh hai phan.
Goi V, 1a thé tich cta khoi chép C.A'B'NM , V, la thé tich ctia khéi da dién ABCMNC'.
Tis§ L bang:
Va
RN B.A-Z ca-l D 1.3
Vv, 7 Vv, 7 V, 7 V, 7
Cho lang tru ABC.A'B'C’, trén cac canh AA’,BB' 1ldy cic diém M ,N sao cho
AA' =k.AM , BB'=k.B'N (k>1) . Mt phdng (C'MN) chia khdi ling tru da cho thanh

hai phan. Goi V, la th€ tich cta khéi chép C.A'B'MN, V, la thé tich cua khéi da dién

A

ABCMNC'. Ti 55 L béang;
V2
AV 4 g Vi_ 2 v, 1 pVi__3

.= . = C.t=—"—. =
Cho mdt miéng t6n hinh tron tam O, ban kinh R. Cat b mot phan miéng ton theo
mot hinh quat OAB va go phan con lai thanh mét hinh nén dinh O khong c6 day (OA

trung v6i OB). Goi S va S’ Tan lwgt la dién tich cua miéng ton hinh tron ban dau va

A 7 ? - A A \ . N ? ~ S A2 A2 7 ? A 4 .7 . 4
dién tich cia miéng ton con lai. Tim ti sO S dé thé tich cua khoi non dat gia tri 1on

nhat.



Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

A2 Bl ol p.8
3 4 3 3
Cho hinh chép S.ABCD déy 1a hinh binh hanh. Goi M,N TIan lwot la trung diém cua

SA,SC.

Mit phang (BMN) cat SD tai P. Tiso Vs aven béng;

S.ABCD

VS.ABCD 16 ' - VS.ABCD 6 . - VS.ABCD 12 . - VS.ABCD 8 .

Cho hinh ldng tru ABC.A'B'C' c6 thé tich bang V. Goi M, N Tan luot 1a trung diém ctia
A'B',AC vaPla diém thudc canh CC' sao cho CP =2C'P. Tinh thé tich khoi t¢ dién

A. Vs aven _i B Vs supn _l C Vs sven _i D Vs ven _l

BMNP theo V.
2V V 5\ 4
A —. B. —. C. —. D. —.
9 3 24 9

Cho t dién SABC c6 G la trong tam tt dién, mat ph:fmg quay quanh AG cit cac canh

A . .7 . 2 A ? ? ~ V \
SB,SC Ian lwot tai M, N . Gia tri nho nhat ctia ti sO0 —2MN 13?
S.ABC

AZ B.>. C . D. =

9 8 3 2
Cho khdi lang tru ABC.A'B'C’co thé tich béng 1. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
cac doan thang AC va B'C’. Goi (P) 1a mat phang qua M va song song véi mat phang
(A'NC) . Mt phang (P) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai khdi da dién, goi (H) 1a
khdi da dién chita dinh A. Thé tich ctia khdi da dién (H) bang
AS B. ~. c 2 D. .

5 3 5 2
Cho hinh 1dp phuong ABCD.A'B'C'D’ canh 2a . Goi M la trung di€ém ctia BB’ va P

thudc canh DD’ sao cho DP =%DD'. Biét mat phang (AMP) cit CC’ tai N, thé tich
ctia khdi da dién AMNPBCD bang
3
c & D. %
3 4

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 thé tich béng V.Goi M,N,P,Q,E,F Tan lwot l1a tam
cac hinh binh hanh ABCD,A'B'C'D',ABB'A',BCC'B',CDD'C',DAA'D'. Thé tich khoi
da dién c6 cac dinh M,P,Q,E,F,N bang

v v v v

e

A. 2a°. B. 3a°.

A —. B. —. C D. —.
4 2 3

Cho ling tru ABCD.A'B'C'D' c¢6 day ABCD Ia hinh chit nhat véi AB=+6, AD=4/3,
A'C=3 va mit phang (AAC'C) vudng géc vdi day. Biét mat phing (AAC'C)va

(AABB) tao v6i nhau goéc «, thoa man tana=%. Thé tich khoi lang tru

ABCD.A'B'C'D’ bang
A.V =10. B.V =8. C.V =12, D.V=6.



Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh binh hanh. Goi K la trung diém cua SC. Mat
phéng qua AK cit cdc canh SB, SD Tan lwottai M va N . Goi V,, V theo thtt ty la thé

tich khéi chop S.AMKN va khéi chép S.ABCD . Gi4 tri nho nhét cua ti s6 % bang

Al B. 2. c.t D.3

2 3 3 8
Cho t& dién déu ABCD c6 canh bé“mg a.Goi M,N Tan luot 14 trong tam cac tam giac
ABD,ABC va E la diém d8i xting voi B qua D. Mt (MNE) chia khdi t&t dién ABCD
thanh hai khoi da dién trong d6 khoi da dién chita dinh A ¢ thétichV . Tinh V .

3 3 3 3
9o’ B.y - 32 vz p.v - H2
320 320 96 80
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh va c6 thé tich la V . Goi P la diém

trén canh SC sao cho SC =5SP. Mot mit phiang (@) qua AP cat hai canh SB va SD
l[an luot tai M va N. Goi V, 1a th€ tich cta khoi chop S.AMPN. Tim gia tri 16n nhat

A.V =

V)
cua —-.
\Y
A.i. B.i. C.i. D.g.
15 25 25 15

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh binh hanh, M la diém d6i xéing véi C qua B
. N la trung diém SC . Mit phang (MND) chia hinh chép thanh hai khéi da dién (tham
khao hinh vé bén). Goi V, la thé tich khdi da dién chira dinh S va V, 1a thé tich khoi da

A T/
dién con lai. Tinh ti s6 X ?
2

ALY
Vv, 3

Cho lang tru ABC.A'B'C’ c0 thé tich bf?mg 2.Goi M, N I4an lwot 1a hai diém nam trén hai

A2 2 \ ’ 2 ’ \ <
canh AA’ va BB’ sao cho M la trung diém caa AA" va B'N =§BB . Duong thang CM

cat duong thang A'C’ tai P va dudng thang CN cat duwong thing B'C’ tai Q. Thé tich
khoi da dién 16i AMPB'NQ béng
A 13 23

. B.—. C.l. D.
18 9 18

oo



Cau 56.

Cau 57.

Cho ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ canh d4y bang a, chiéu cao bang 2a. Mit
phéng (P) qua B’ va vudng géc véi AC chia lang tru thanh hai kh6i. Biét thé tich caa

Je 1N \ 7. > A V M
haikhéila V, vaV, véi V, <V,. Ti s6 \71 bang
2

1 B. L. ct pl
11 23 47 7
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'va M,N 1a hai diém Ian luot trén canh CA,CBsao cho

A.

MN song song vdi AB va C(J:_I\: =k . Mat phang (MNB'A) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’

thanh hai phan c6 thé tich V, (phan chtta di€m C) va V, sao cho \% =2 . Khi d¢6 gia tri

2

caa k 1a

~1++/5 1++/5

A k= . B. k==. C. k= . D. k=
2 2 2

| —

B3
5



Caul.

Cau 2.

HUONG DAN GIAI

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh va cé thé tichla V. Goi M 1a trung
diém ctia SB. P la diém thudc canh SD sao cho SP =2DP. Mit phang (AMP) cit canh

SC tai N . Tinh thé tich ctia khoi da dién ABCDMNP theo V

23 19 2 7
A. VABCDMNP = %V . B. VABCDMNP = %V . C. VABCDMNP = gV . D. VABCDMNP =—V.

30

Loi giai

Chon A

Goi O=ACNBD,I =MPNSO,N = Al nSC Khi do

Vagcomne =Vs agcb —Vs.AMNP
Pita=Pog poB _p € 4D 3
SA SM SN SP 2

a+c:b+d:>c:g.

1+2+§+§
Vs_AMNp_a+b+C+d_ 2 2_l
Vsagcp  4abed 4,53 30
22
= Vagcomne =Vs.agep —Vs.amne =V SRV
' ' 30 30

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh thoi canh a, BAD =60° va SA vuong
g6c v6i mit phing (ABCD). Goc gitra hai mit phang (SBD) va (ABCD) béng 45°. Goi
M la diém d6i xttng caa C qua B va N la trung diém caa SC. Mt phang (MND)
chia khoi chép S.ABCD thanh hai khdoi da dién, trong d6 khoi da dién chita dinh S ¢

? 47 \ A \ . 4 A? 7 \ 2 N\ ~ A 4 2 ~ V
the tich 1a V,, khoi con lai ¢6 thé tich 1a V, (tham khao hinh vé bén). Tinh ti s6 V—l .
2



An_l B2,
V, 5 V, 3

Loi giai
Chon D
Trong tam giadc SMC, SB va MN Ia hai
trung tuyén cat nhau tai trong tam K
SK 2
MEE
Bl la dwong trung binh ctia tam gidc MCD

= | 1a trung diém AB.
Vl :VS.AlD +VS.|KN +VS.|ND

o 1
bat:Vg pgep =V Vs ap ZV ;
SK SN 2 11 1
=\ — ——.—V==V;
SN TgRC e T3 T 12
SN 11 1
VS.IND :gvs ICD E EV :Z-V
=V, = 1+1+1jv 1V:>V2=£.V:>V—=Z.
4 12 4 12 12 V 5

Cau 3. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D". Goi V,, V, lan lwot la thé tich khéi t& dién ACB'D’ va

kh&i hop ABCD.A'B'C'D’. Tisd \% bang:

2

B.

A. c i D.
2

<IN
N

OJII—‘

Loigiai
Chon A




Cau 4.

Cau 5.

1 1

Ta c6 Vg psc =Voaco =Vesen =Vareo = EVABCD.A/B’C'D' = Evz-

1 1 VvV, 1
SuyraV,=V,-4.=V, ==V, = 1 =2,
y 1 2 6 2 3 2 V2 3

Cho hinh chép S.ABC ¢6 M, N, P duoc xac dinh bsi SM =MA, m%@,

s?:-%%. Tinh thé tich khéi chép S.MNP biét SA=4+/3, SAL(ABC), tam giac ABC

déu co canh bf?mg J6.
A. 3. B. 4. C.1. D. 2.
Loi giai

Chon C

Ta co: S, =

1 1, =33
Suy ra: Vs g0 = SAS ¢ = 5.4\@.7‘/_ =6.

Laico:Yome _SM SN SP_ 121 1_ .\, Vsmwe 6_,
Ve SA'SB'SC 232 6 ™ 6 6

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot la trung
diém ctia cdc canh AB, BC. Piém | thudc doan SA. Biét mat phang (MNI) chia khdi
chop S.ABCD thanh hai phan, phan chita dinh S c¢6 thé tich bang % lan phan con lai.

Tinhtisa’kz%?

A.

N |-
=
Mlow

C.

w [N
©
w |-

Loi giai
Chon C



Hinh 2

Mit phang (MNI) cat khdi chép theo thiét dién nhw hinh 1. Dat Vg e =V
1 1 S 1

I _ _ _ AAPM  _
Ta co SAAPM - SABMN - SAABC - _SABCD = 5"
4 8 Spgep 8

d(1,(ABCD)) 1A Kk
d(s,(ABCD)) SA k+1'

VI APM_ _ SAAPM d (I’(ABCD)) — K k

: = V, oy =——V
Vneco  Sasco d(S.(ABCD)) 8(|<+1):> MM 8k +1)

=

Do MN //AC = IK//AC = IK//(ABCD)=d(I;(ABCD))=d (K;(ABCD)).

_k

8(k+1)

Ké IH //SD (H € SD) nhu hinh 2. Ta ¢4 : H_AH _AL L
SD AD AS k+1

IH PH PA AH PA 2AH 1 2k 3k+1

ED PD PD PD PD 3AD 3 3(k+l) 3(k+1)’

_ED_IH ID_ 3 d(E,(ABCD)) ED 3k
SD SD ED 3k+1 ~d(S,(ABCD)) SD 3k+1’

SAPQD _ g — VE.PQD _ 27k 27k

= =V ==
Spsco 8 Vinsep 24k +8 EPQD 24k + 8

13 13
VEIKAMNCD = %V <:>VE.PDC _VI.APM _VK.NQC = %V

Ma S, py = SANCQ =V om =Vincg =

27k K k 13 27k k 13 K 2

& V- V — V=—"Vo - =—ok=—.

8(3k+1) 8(k+1) 8(k+1) 20  2(3k+1) k+1 5 3

Cau 6. Cho lap phuwong c6 canh bang a va mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi tiép hai
mat doi dién cua hinh 1dp phuong. Goi S, la tong dién tich 6 mat cua hinh lap

4 S :l
phuong, S, la dién tich xung quanh ctia hinh tru. Ti s6 —* bang
1
A S
S,

PR C.
S, 6

NN

i=ﬂ'. D.i=l.
S, S 2

Loi giai



Chon B

Cr
I o |
I
A/ !
i ; B
[ 1
P | :
(I I "
(L I I
! |
|D)-+—_—;'—,—--_—_——!—— “+C
'Pf
//‘-._.L,”’ 0 _k
A B

Tacéd: S, =6a°.
Hinh try cé hai ddy la hai hinh tron n6i ti€p hai mat d6i dién cua hinh 1ap phuong canh

7 7 ’ 7 a \ A M
a co ban kinh day r = 5 va chiéu cao bang h=I1=a.

Suy ra S, =2mrl = 2.2 a=nal.

2
Dodé 2="2 _7
s, 6a’ 6

Cau7. Cho lang tru ABC.A'B'C’'.Trén cac canh AA',BB’' lan luot 18y cdc diémE,F sao cho
AA'=kA'E,BB'=kB'F . Mat phéng (C'EF) chia khoi tru da cho thanh hai khoi da dién
bao gom khoi chép (C'.A'B'FE)co thé tich V, va khéi da dién (ABCEFC') c6 thé tich V, .

Biét rang Vi %, tim k
2

A. k=4. B. k=3. C. k=1. D. k=2.
Loi giai
Chon B

B
+) Do khoi chép C".A'B'FE va khoi chdp C.A'B'BA c6 chung duwong cao ha tir C' nén
VC'.A'B'FE SA'B'FE 28A'B'E A'E 1

Y “s. o5 aa kD
C'.A'B'BA A'B'BA A'B'A

+) Do khdi chép C'.ABC va khdi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 chung duong cao ha tir C'va
day la



AABC nén —eumse 1 Vousen _2 )
ABC.A'B'C’ 3 VABC.A'B'C' 3
Tt (1) va (2) suy ra Vougee 2 N _2 =V, = i'vABC.A'B’C'
ABC.A'B'C’ 3k VABC.A'B'C' 3k 3k
v,=2v
3k

1) Dt V =V, 5 yae Khi dé

V, =V -V, =V -2y
3k
Mé£=gnén
2
2 2
Lfy=ty-= 2_24-2y58 2 ok pok=3
3k 7(\/ V)e 3k 7( ) Tk 7

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M 1a trung diém cua AD.
Goi S’ 1a giao ctia SC véi mat phang chita BM va song song véi SA . Tinh ti s§ thé
tich ctia hai khéi chép S’"BCDM va S.ABCD.

A.E. B.i. C.l. D.§.
3 2 4
Loi giai
Chon B

Goi G=BM NAC. AM//BC = AAGM ~ ACGB = 2o - AM _1
GC BC 2
SAC)N(S'BM) =S'G :
(BAOINGBBM)=5E _ ¢5)5p , S'C_OC 2
(SAC)  SA, SA//(S'BM) sCAC 3
/ /,
o 4, d(8.(ABCD) ST 2
d(S,(ABCD))  SC 3

. 1 11

Ta c6 S,y = >d(M, AB).AB = =2 d(D, AB).AB = 1 S uco

1 3
= SBCDM - SABCD _ZSABCD - ZSABCD .

A 1, .. 12 3
Do Vay: Vy:scpy =0 (S",(ABCD) Sycpy =7 d(S,(ABCD)).S; Sysco

1 V..
d (S (ABCD)) SABCD 2VS.ABCD = SBOM — 1

VSABCD 2

l\Dl»—
w|+—n



Cau 9.

Cau 10.

Cho khéi chép S.AA,..A ( véin=3 la s6 nguyén duong). Goi B; la trung di€m cta
doan thang SA, (j=1n). Ki hiéu V,,V, Tan luot la thé tich ctia hai kh&i chop S.AA,..A,

va SBB,..B, . Tinh i s§ \%
2

A.2. B.4. C.8. D.2" .
Loi giai
Chon C
Khoi chop S.AA,...A ¢ dién tich mat day AA,..A: 5, d0 dai duong cao h
Khoi chép S.BB,...B, c6 dién tich mat day BB,...B,: ,, d0 dai duwong cao h,
Do mit phang(BB,..B,) //(AA,...A, ) cat khdi chép theo thiét dién B,B,...B, nén ta c6 2
day 1a 2 da giac dong dang : AA,...A, &BB,...B,.

v, ;ﬁlhl _;AiAz.AlAs.sin(Bz)+;A&AB.AIA4.Sin(B3)+...;A&A]1.A1An.sin )i

(B,
v, ;,Bzhz ;BIBZ.BlB3.sin(BZ)+;BlBs.BlB4.sin(Bs)+...;Ban1.Ban.sin(Bl) h,
h2

_ 2B,B,.2B,B,.sin(B,)+2B,B,.28,B,.sin(B,) +..2B,B, ,.2B,B,.sin(B,) 2
B,B,.B,B,.sin(B,)+B,B,.B,B,.sin(B,)+..B,B.BB,.sin(B,) h,
=4.2 =8.
Cho hinh chép S.ABCD ¢é day la hinh binh hanh. Goi V la thé tich caa khdi chdp
S.ABCD va M,N,P lan lwgt 1a trung diém cac canh SB,SD, AD. Thé tich cua khdi t
dién AMNP bang

A Ly B. Lv c. tv D. 1v

32 8 4 16
Loi giai

Chon D

Ké BH L (SAD):MI L (SAD) cd 4(M,(SAD)) _ mi MS 1
¢ BH L (SAD):MI L(SAD) <6 15 (6aD)) “BH  BS 2

Tacod S,,p = % S,np (V1 Platrung diém ctia AD).

Ma S0 = %sm (Vi N 13 trung diém ctia SD).

1

—_ —_— S
AANP AASD *
4

Nén S



Cau 11.

. 1 1 1 11
Lai co Vi awp ZESAANP -Ml =§'SAANP 'EBH zgg
~ /4 1 1
Mat khac Vs gap = EVS.ABCD = EV .

V==—V.

, 11
Do dé VA.MNP = 55 16

Cach 2:

Do SA//NP = SA//(MNP) = d (A (MNP))=d(S,(MNP)).
Nén V, e =Vs e (1)

V. SM SN SP 11 1
Ta cod M:_'_'_:_'_:_:VSMNPZEVSBDP (2)
Vigop SB SD SP 2 2 4 s Tgls

. 1 1 1 1
Lai co SABDP = E SABDA = Z SABCD :>VS.BDP = ZVS.ABCD = ZV (3)

C . 11 1
Tw (1)1(2),(3) CO VA.MNP ZZZV ZEV

1

1
SAANP ‘BH = gVB.SAD = gVS.BAD

Cho hinh chép S.ABCD c6 dady ABCD la hinh vudng canh bang a, tim O . Hinh chiéu
vudng goc cua di€ém S trén mit phang (ABCD) la trung diém H ctia doan thing AO.

Biét mit phang (SCD) tao véi mit day (ABCD) mot géc 60°. Thé tich khéi chép

S.ABCD bang

W3,

A.—a’.
4

Loi giai

Chon B

3V3

D. —a’.
4



Cau 12.

Duyng HM LCD tai M.

CD L HM
Ta c6 —=CD L(SHM)=CD L SM .
CD LSH

(SCD)(ABCD)=CD

Khi d6 <(SCD)>SM L CD nén goc gitta (SCD) va (ABCD) 1a géc SMH .
(ABCD)> HM 1 CD

Theo gia thiét ta c6 SMH =60°.

Mt khac ta lai <6 ACMH dong dang véi ACDA nén

AM SR 3 im=2ap-3a.
4" 4

AD CA 4
sf
Xét ASMH vuong tai H ta co SH = HM.tan SMH _Itan 60° =
” e 1 . 1
Theé tich kh6i chép S.ABCD 1a Vg peep ZESH Spaen = ;3:{_ aa \fa3'

Cho hinh chép t& giac S.ABCD day ABCD la hinh thoi canh a, BAD=60° va SA
vudng géc voi mit phing (ABCD). Goc gifta hai mit phing (SBD) va (ABCD) la 45°.
Goi M la diém d6i xtng cua C qua B va N la trung diém SC. M4t phing (MND)
chia khdi chop thanh hai khoi da dién, trong d6 khoi da dién c6 dinh S ¢6 thé' tich 1a Vv,

, khoi da dién con lai c6 thé tich V,. Tinh tis o+
2
AV 12 B i 2 ch_ 1 D i’
Vv, 7 VvV, 3 V, VvV, 5
Loi giai

Chon D



Cau 13.

Goi O=ACNBD; F=DM nAB; K=SBNMN .

Ta c6: BAD =60° nén tam giac ADB la tam giac déu .

K la trong tam ASCM :%:g
MN

3
.V MK MF MB 211 1 1
Xét: VM'KFB =MN MDD MC =§-§-E=€3VM_KFB ZE'VM.NDC .
M.NDC
5
:>VKFBNDC = EVM.NDC'
Ma: Vy, oo = Vg oe (vi d(M,(NDC))=2d(B,(NDC)))
\ 1 . 1 1
Va: 2V, gep = Z'EVS.BCD ,vid (N'(BDC)) - Ed (S’(BDC)) = EVS.ABCD
5 5
:’Vz :VKFBNDC = EVM.NDC = EVS.ABCD .
7
:\/1 :VSADFKN :VS.ABCD _Vl = EVS.ABCD
Vi_t
V, 5

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich béng 48cm*. Goi M, N, P theo th tu 1a trung
diém cac canh CC',BC va B'C’. Tinh thé tich cua khdi chop A'MNP.
16

A.8cm’. B. 12cm?®. C. 24cm®, D. Ecm?
Loi giai
Chon B
N A et 1 1 Al C'
Goi V 1a thé tich lang tru ABC.A'B'C" N
\ >~
Tacd: W~ P
N\ ~
1 NN \B
SAMNP:ZSBCC’B' \\\\\ \\\ 1
d(A',(MNP))=d ((A’),(BCCB") Y
AN
1 \ N
= Ve = ZVA’BCC’B’ (1) \\ N
/—/C
N




Cau 14.

Cau 15.

1, 2
Mat khac : Vypecr =V —Vapse =V —§V = EV (2)

12, 1
Te (1) va(2) =>Veupe ===V ==
k(1) va (2) MNP = A
Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABC vudng cin & B, AC =av/2, SAL(ABC), SA=a.

-3-48:8cm3.
3

Goi G la trong tdm cua ASBC, mp(«) di qua AG va song song v6i BC chia khéi chop
thanh hai phan. Goi V la th€ tich ctia khoi da dién khong chita dinh S. Tinh V .

3 3 3 3
AR B. 22 c. 2 p. 2
54 9 27 9
Loi giai.
Chon A

B
Trong mit phang (SBC), qua G ké duong thing song song véi BC cat SB,SC Ian luot
tai M,N . Suy ra BC//(MAN), AG c(MAN). Vivay (MAN)=(a).

Ta c6 tam giac ABC vudng can tai B, AC = ay2= AB=BC=a.

1.1 a’
=V =-SA.=—.AB.BC =—.
SABC 3 2 6

Goi E la trung diém cua BC. Ta co6 MN//BC :ﬁ:ﬂzﬁzz.
SB SC SE 3

Khide: Youw _SM SN 22 4V 5
Vgse SB'SC 33 9 "V, 9
5 5a® 5a’

V=2V . =-2 -2
9 ¢ 9'6 54

Cach tinh khac:
Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia A trén SB. Ta ching minh duwoc AH L (SBC) va
BMNC la hinh thang vudng tai B,M .

1.1 laf21a2 (§+aj_5a3

Khi d6 Vyge =5-AH.— BM.(MN +BC) =2. =2 == “o+a =

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 14 hinh vudng canh a, SA vudng goc véi day, SA=av/2
. B',D' lan luot 1a hinh chiéu ctia A 1én SB, SD . Mt phang (AB'D') cat SC tai C" .
Thé tich khéi chép S.AB'C'D’ la



3 3 3 3
A.V:za*/g. szzaﬁ. CVZZ‘E‘J§ DV=a‘/§.

3 ) 3 ) 9 n 9
Loi giai

Chon D

, 1 a’\2 a2
Taco SAL(ABCD)= Vs psco = Spsco SA=—7 == Vs asc =Voueo =5 -
— — 2
C6 ASAB = ASAD = | SB=SP=aV3 _ g, qp. SA" 2a
AB'= AD' SB 3
Goi O=ACABD , H=B'D'"SO .Khidé C'= AH ~SC .
Ta co Ezgzgz B'D'|l BD:>£=g suy ra H la trong tam ctia tam gidc SAC
SB SD 3 SO 3
se_1
SC 2
Taco Yorew (SCTSD' 1\ L, a2
VS.ACD SC SD 3 S.AC'D 3 S.ACD 18
Tacg Yonse _SC'SB'_1_ 1, a2
VS'ABC SC SB 3 S.AB'C 3 S.ABC 18
A a’\2
Vay Vs peco =Vsase +Vsaco = T .

Ciu 16. Cho khoi lang tru tam giac ABC.A'B'C’. Goi M, N Tan luot thudc cac canh bén AA',CC’
sao cho MA=MA"NC =4NC’. Goi G la trong tam tam giac ABC. Hoi trong bon khéi
tt dién GA'B'C’',BB'MN, ABB'C' va A'BCN , khdi t¢ dién nao cd thé tich nhoé nhat?
A.Khoi ABB'C'. B. Khoi A'BCN . C. Khoi BB'MN . D. Khoi GA'B'C'.

Loigiai
Chon B



Cau 17.

Ta cod

1
Veasc = §VABCA'B'C'
1 12 1
VBB’MN :VA'BB'N = EVA'BCB'C' = E'gvABCA‘B'C' = §VABCA'B'C‘
1 12 1
VABB’C’ = EVABCB c = E'gvABCA'B'C' = EVABCA‘B‘C'

2 2 2 4
VA'BCN = EVA'BCB'C‘ = g'EVABCA'B'C' = EVABCA'B'C'

Do d6 thé tich ciia khdi A’'BCN nho nhaét.
Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD . Mit phang (P) qua A va vudng géc SC cat SB,
SC, SD lan luot tai B’, C', D'. Biét C'la trung diém SC. Goi V,, V, lan luot la thé tich

hai khéi chép S.AB'C'D'va S.ABCD . Tinh ti s0 \%
2
AL_Z B. Y p Yi_1
V, 3 v, V, 3
Chon D

Do S.ABCD la hinh chép t gidc déu nén hinh chiéu ctia S 1én mgt phang (ABCD)
trung voi tam H cua hinh vuong ABCD.
C’ 1a trung diém ctia SC va H la trung diém AC nén | = AC'SH la trong tam ASAC

= Sl =ESH
3

Ta cé:

BD L AC, BD L SH = BD 1 (SAC)=BD L SC
= BD//(P) (do (P)LSC)

= BD//B'D’' (do (P)n(SBD)=B'D")



Cau 18.

Mat khac:
(P)m(SBD)z BD', | e AC'c(P), | eSH C(SBD) =1 eB'D’

Do do:

SB" SD" SI 2

SB SD SH 3

Ta co:
L,

Vi _ Vsascp _ 2 SABCD :VS.AB’C’ :El :1

Vo Vsaseo EV Vipee 32 3
o V's.ABCD

Cho hinh chép déu S.ABC , ¢ day la tam gidc déu canh béng a.Goi M,N Ian luot la
trung diém caa cac canh SB,SC. Biét mit phing (AMN) vuéng géc véi mit phing
(SBC). Tinh thé tich V ctia khéi chép ABCNM .

3 3 3 3
&V:\Ea . B.V:‘Ea . C.VZ‘Ea . D.V:*Ea .
32 16 48 96
Loi giai
Chon A

Goi E,F Tan luot la trung diém caa BC,MN . Goi H la trong tam AABC .
Tacd: ASBC cantai S = SF L MN .
SF 1 MN
MN =(SBC) n(AMN) =SF L(AMN) .
(SBC) L (AMN)

Ta c6: AASE c6 AF vira la duong cao vira la duwong trung tuyén = AASE can tai A .

a3

=SA=AE=——.
2

2
SH - JSA —AR? - 15 Suppc = -2 V3
6 4
1 aV15 a’y3 _a’\s
3 ' 3

6 4 2

3

1 3
\ SAMN — ZVSABC :>VSAMNCB = ZVSABC = Z

(dvtt).



Cau19. Cho khoi t& dién ABCD co6 thé€ tich V. Goi E,F,Glan luot l1a trung diém caa

Cau 20.

BC,BD,CD,va M,N,P,Q Tan luwot la trong tdm cua cac tam gidc AABC,AABD,
AACD, BCD. Tinh thé tich ctia khéi t¢ dién MNPQ theo V.

A

o<

w|<
@

|2
S

[{e]
N
NI<

Chon D

Do (MNP)//(BCD) nén: d (Q,(MNP))=d (E,(MNP)) = %d (A,(MNP)) (Vi MA=2ME).

1
Suy ra: Vo = EVAMNP' @

Mat khac ap dung cong thirc ty s6 thé tich ta ¢ Vawe _AM AN AP _222_38 (2)
V..o AE AF AG 333 27
Lai co: Vagre =1. (3)
ABCD 4
\ . 181 V. 4 \
Tw (1), (2), (3) ta co: VMNPQ = E'E'Z'VABCD = E Vay VMNPQ = E :

Cho hinh chép tam gidc S.ABC. Goi M la trung diém ctia SA, ldy diém N trén canh
SB sao cho 2—2:% Mit phang (a) qua MN va song song véi SC chia khdi chép
thanh hai phan. Goi V, la thé tich cta khoi da dién chita dinh A, V, 1a thé tich cua khoi

A \ . { 2 A V
da dién con lai. TInh ti s6 L.
2



Cau 21.

AL_ T B.a- ' cha T’ D.
v, v, v,

<)<
0|~

Loi giai

Ké MQ//SC,NP//SC ta duoc (MNPQ) chinh la mit phing («).
Ba mit phang (a),(SAB),(ABC) giao nhau theo ba giao tuyén MN, AB,PQ dong quy

tai I.

Xét trong tam giac SAB co MS 1A NB o1l e trung di€ém cta IA.

MA IB NS IB 2
Cac tam giac SAl, IAC Ian luot c6 cac trong tam la N, P.
Goi thé tich khoi chop I1AMQla V.

Ta co: Ve :E.E.E:
Viwo 1AM 1Q

Vaesc :ﬁ_ AS -£=1-2-2:2:>Vs e =2V =V +V, =2V (2)
Vamo Al AM AQ 2 '

Tk (1)va (2)suyra V, =2V —gv =131v

Tt d6 suy ra £=1
v, 11

Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich bang 1. GoiM ,
N Tan lwot la cdc diém trén cic canh SB, SD sao cho MS = MB, ND = 2NS . Mt phéng
(CMN) chia khéi chép da cho thanh hai phan, thé tich cia phéan cé thé tich nho hon
bang
A2 B. - . c 2 D. 2.

25 12 25 48

Loi giai

Chon D

Nhac lai: Cong thitc tinh nhanh ti s§ thé tich kh&i chép cé day 1a hinh binh hanh
+) Cong thtec 1:



Mit phing () cdt cdc canh bén ctia hinh chép S.ABCD cé ddy 1a hinh binh hanh tai

cac diéem M, N, P, Q khong trung véi S nhw hinh vé
pat M _ SN SP_SQ

1__y1__ y —t.
SA SB SC SD

, xyzt(1 1 1 1 11 1 1
Ta 0 Vsamre :T[TTTE Vossen: VA Lo =T

+) Cong thirc 2: Néu S—A:a; S—B:b; EZC; S_D:d
SM SN 'SP "sQ

Voueo a+b+c+d

Vs nsco - 4ab.cd

Ap dung:

*) Cach 1:Ap dung cong thixc 1

Ta cod vdi a+c=b+d

.11 11
va —+-=—+-&
X z y t

al xyzt({1 1 1 1 5 S .
Khi d6 Vs ey :T(_+_+_+_ Vs agco = 4_8VS.ABCD :4_8 V1 Vg agep =1

X y z t
*) Cach 2: Ap dung cong thtrc 2
Tacéa=£=1;b=S—B=2;c=S_A;d=S_D=3
SC SM SP SN
Coa+c=b+d =1+c=2+3<=c=4
Khi dé Vomweg _a+tb+c+d 1+2+4+43 10 5 5 5

- =—=—=V =—V -
Voo | dabed | 41243 96 48 SMNQ T zgYsABcD T ig



Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M,N Ian luot la trung
diém c4c canh SA,SD . Mit phang (o) chita MN va cit cac tia SB,SC Tan lwot tai P va

Q. Dit z—gzx, V, Ia thé tich caa khi chép S.MNQP va V1a thé tich khéi chép

S.ABCD.Tim x d&V =2V,.

A.le_ Exz_l_'_—\/g_ C.Xz_l_'_—m_ D_X:\/E_
2 4 4
Loi giai
Chon B
d S

Ta chitng minh PQ//BC.

Gidi stv (SBC) N (SAD)=d khi dé ta co: = d//BC, d//AD,

BC//AD

M,N Tan luot la trung diém cac canh SA,SD néntacé MN // AD, MN / / d.
(SBC)(SAD) =d
(SBC) () = PQ
(SAD)N(a)=MN
d//MN

Ta lai co: =PQ//MN=PQ//BC.

Xét tam gidc SBC c6 PQ// BC, 2_::)( :g—iz X.

SC SB
Vi Vswoe Vs +Vsnor _ Vowwe | Vsnoe _ 1 SM.SN.SP 1 SN.SQSP

L= = +
V VS.ABCD VS.ABCD 2\/S.ABD 2\/S.DCB 2 SA‘SBSD 2 SDSCSB
111 11 X+ 2x°

X.X: .

- ... X4 ——-
2 22 2 2 8
X_—1+\/§
) i il
Theobéira:V=2V1:>\i=l:>X+2X =£<:>2X2+X—4=0<:> 4
vV 2 8 2 —1-4/33
X=— "
4
Ma £:x3x>0:>x:_1+—\/§-
SB 4

Str dung cong thirc tinh nhanh ti 1¢ thé tich ctia khéi chép t¢ gidc nhu sau:



Cau 23.

Cho chép S.ABCD va mit phing (a) ct cac canh SA, SB, SC, SD cutia khéi chop tai cac

diém M,P,QN voi 2P, M _SN_1
SC SB ' SA SD 2
L
V. 11 )
Thi ta co: \L SMIPQ = 2 2(1+1+2+ZJ=X+ZX .
V Vs g 4 X X 8
_—1+\/§
2 _ 714433
Theobdira: V=2V, =21 XF2C 1 he v 400 4
V 2 8 2 1433
X=——""
4

—1+\/@
4

Ma E:x:>x>0:>x:
SB
Cho lang tru déng tam gidac ABC.A'B'C'. Goi M,N,P,Q 1la cac diém Ian lugt thudce cac
AM 1 BN 1 CP 1 c' Q 1

canh AA'BB'CC'B'C' thdéa man ==, ==, . Goi V,,V, lan
AA' 2'BB' 3'CC' 4'B'C' 5

luot 12 thé tich khéi t dién MNPQ va khéi ling tru ABC.A'B'C". Tinh ty s§ \\/’_1
2

v, 11 gl 1 c Vi_19 D Vi_22
"V, T30 V, 45 Vs 45° V, 45
Loi giai
Chon B

bat BC=a,CC'=D

11
Dlén tiCh tam gléC NPQI lél SNPQ' = SBCC'B' _(SNB'Q' + SPC'Q' + SBCPN )= 3—a0b
\% C11
Suy ra: _MIPQ = Tacla: L:E
Vasccs 30 Vagecs 30

~ 14 1 2
Mt khac: Va gec's' +Varasc =Vasc.as'c' < Vasee's: +§V2 =V, ©Vapecs = §V2

zvz 30V, 45

Dodé: -V 1



Cau 24. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ilan luot 1a trung
diém ctia cac canh AB, BC.Diém K thudc doan SA. Biét mit phang (MNK) chia khéi

chép S.ABCD thanh hai phan, phan chita dinh S c6 thé tich bang é lan phan con lai.

TinhtiscA)'t:@.
KS

o
—_
Il
w|nN

A.t=1. B. t= C.t=l.
2 3

Mlw

Loi giai

Chon D

Trong mat phéng (ABCD), kéo dai MN cit DA, DC lanlwottai F, E.

Trong mat phéng (SAD) , goi FK nSD =Q. Trong mat phéng (SCD), goi QENSC =P.
Suy ra thiét dién 1a ngti giac MNPQK va MN // AC // PK..

Dit h=d(S,(ABCD))

ﬁztsﬁzizd(K,(ABCD)):d(P,(ABCD)):L.h
KS SA t+1 t+1
Ta c6: FA= BN—EAD o =3.
2 FA
Ap dung dinh 1y Menelaus cho tam giéc SAD, suy ra
P KA e DB B L0 3 4, (aBcD)) = h
QD FA'KS QD ~ QD 3t SD 3t+1 3t+1

o , 1 1 9
Mat khac: Sguy = Syce = Sguy = ZSABC = §SABCD = Sper = gSABCD

Suy ra thé tich cua khoi da dién khong chita dinh S la
1( 3t h 9 S t 1 S

t 1
V=V._ -V ~Veeen =2 —h< '8 1+1'8
QDEF KAMF PECN 3(3'[_,_1 8 t+1 8 t+1 8 ]

I 2 S : S T
37 8(3t+1) 8(t+1) )

27t 2t
V= ~ Y
(8(3t+1) 8(t+1)J hee



Cau 25.

Phan thé tich cta khéi da dién khong chira dinh S béang é phan con lai suy ra thé tich

ctia khdi da dién khong chita dinh S bang ;—3 thé tich khoi chép S.ABCD

27t 2t 13 2
= - = ot=2,
8(3t+1) 8(t+1) 20 3

Cho khdi chép S.ABCD cé day la hinh binh hanh, thé tich bang 1. Goi M la trung
diém canh SA; cac diém E,F Ian luot la diém d6i xang caa A qua B va D. Mat
phéng (MEF) cit cac canh SB,SD Ian luot tai cdc diém N, P. Thé tich ctia khéi da dién
ABCDMNP bang
A2 B. 1 c.? p. 1
3 4 4
Loi giai
Chon A
N&i hai diém M, E cat SB tai N, ndi hai diém M, F cat SD tai P
Ta c6 ASAE; ASAF lan luot c6 N, P 1a trong tam vi N, P twong ting la giao diém ctia hai
duong
trung tuyén ctia cac tam giac do.
. . SN SP 2
Vivay ——=——=—
SB SD 3
Mit khac vi CF || BD,CE || BD nén E, C, F thang hang.
S
M
P
N/
? A \ [ D
\ / 7 "..
C
e
Ta co:
SM SN 121 1
S,MNC ZQS_B S.ABC :E'g'EVS.ABCD :g’
SM SP 121 1
smpc = op oy Vs.anc =§-§-§VS.ABCD =%
1 1 1
Vivay V, =V +V =—+—==
vay Vs unce = Vs.mne T Vs.vrc 66 3
N . 1 2
Tt d6, ta c6 Vpgep mnp = Vs asco —Vs.mnce :1_5 = g
Chon dap an A.
Cach 2: Dung cong thtrc tinh nhanh ty so thé tich
. SM 1 SN 2 SC SP 2
SA 2 SB 3 SC S 3

Thi ta co:



Cau 26.

Cau 27.

1 1 111 1 1 2
VS.MNCP 4 Xth(;"‘;""E"' thS.ABCD = § :>VABCDMNP :VS.ABCD _VS.MNCP :1_§ = g

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Goi M,N lan lwot ndm trén cac canh
A'B' vd BC sao cho MA'=MB' va NB=2NC. Mit phang (DMN) chia khéi lap

phuong da cho thanh hai khoi da dién. Goi V(H) la thé tich khoi da dién chta dinh
Vin
A Vi la thé tich khoi da dién con lai. Ti s6 — bang
(H")
o, 228 g, 1 c. 2348 p. 209
209 360 3277 360
Loi giai
Chon A

/

z
t
|
|
Ff//})T_ E_ c’

I

A’ M B’

Trong (A'B'C'D’) ké MF //DN suy ra AA'MF ~ACDN (g.9) do d¢
AF_AM 1 yp_3_ppo@

CN Ch 2 6 6

Trong (BCC'B') ké NE//DF suy ra ABNE ~AD'FD (g.9) do d6

BE _BN 4 pge_f . gg_2
DD D'F 5 5 5

Mit phang (DMN) cat hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ theo thiét dién la ngii gidc

DNEMF véi EBI:E va A' F_E

. ‘. _ 3_ _ o
Khi d6: V(H)—a V. .= a

Viw _ 151

Vay —== .
Vi, 209

Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich béng 2110. Biét A'M = MA,
DN =3ND’, CP =2CP nhu hinh vé. Mt phdng (MNP) chia khdi hop da cho thanh hai
khoi da dién. Thé tich khoi da dién nho hon béng



Cau 28.

N
A 17
M D -
A al B
A, 2205 B. 2275 c. 138 p, 8440
6 12 18 9
Loi giai
Chon A
4‘1' DF
x
B _-‘I-{:*
P
0 S M D
B - o
Goi Q la giao diém ctia mit phing (MNP) véi BB'.
Gia st AM =X, cP =y, DN =z, BQ:t.Khidé X+y=z+t.
AA' cc’ DD’ BB’

VA’B'D’.MQN _X+zZ+t — VA’B’D'.MQN _X+zZ+t
AB'D'.ABD 3 Veco.asco 6

\Y
VC’B'D’.PQN _y+z+t N VC'B’D'.PQN _y+z+t

VC'B'D'.CBD 3 VA'B'C'D'.ABCD 6
\% e 1
MNPQ.A'D'C'B
= TADEE = 2 (x+Y).
VABCD.A'D'C'B' 2

Ve apce: _ 1(A'M C'Pj l(l 1) 5

Vi aoce 2UAN CC')T2273) 120
:VMNPQ.A'D’C’B' = i ABCD.AD'CB' — % .
12 6

Cho khoi chép S.ABCD c6 thé tich béng 1, ddy ABCD la hinh thang v6i day 16n AD va
AD =3BC. Goi M la trung diém ctia canh SA, N la diém thudc CD sao cho ND = 3NC.
Mt phang (BMN) cat SD tai P. Thé tich kh&i chép AMBNP bang:
A2 B. > c. > D. —

8 12 16 32

Loi giai

Chon A
Goi E la giao diém cta BN va AD. bat V, =V,

Ta cd: BC// AD nén %=@=3:>DE:3BC
BC NC




D la trung diém cua AE = P la trong tam cta tam giac SAE = P _ % , % = %
Ta co Ve oy _ED EP EN _125_1
VE_MAB FA EM EB 2 3 4 4
Mat khac, VE.NDP = gd(P,(DEN)) 'SDEN = g'gd(S,(ABCD)) 'SDNE = §d(S,(ABCD)) 'SDNE
1 1 3 3 \ \ ) \
S =Sone = E'AD'd(N,AD) = EAD.Zh = gAD.h (h 1a duwong cao ctia hinh thang)
. 1 14 2 3
Ta lai co: SABCD =—(AD+BC).h=—.—AD.h=—AD.h= AD.h = —SABCD
2 23 3 2
33 9
= SAND = g’ESABCD = ESABCD
1 9 3 3
= Vinor = §d(S,(ABCD))'E‘SABCD = E = Vine = g;
o433y 333

E.ABM 16 4 A.BMPC Z o g - 3

Cau 29. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang véi hai day 1a AB va CD, AB=2CD.
Goi E 1a mo6t diém trén canh SC . Mat phrfmg (ABE) chia khéi chép S.ABCD thanh hai

khdi da dién c6 thé tich bang nhau. Tinh ti s& g—(E: .

A_.\/l_OZ—Z. B. J6-2. C.\2-1. D. JZ—E;“‘.
Loi giai
ChonA
S'
AY__\ —~.B
D* _Z~
. [(ABE)~(SDC) = Ex
Ta co: = Ex||DC||AB.
AB|DC
Goi F=ExnSD, 2= =x,(0<x<1) = > =35 _4
SC SD SC
Do ABCD Ila hinh thang (ddy AB va CD) c6 AB =2CD nén

1 2

SAACB = ZSAADC = SAADC = 5 SnABCD ; SAACB = g SnABCD' .

Ta co:



Cau 30.

Vs aco - S paco

EE
Vsaseo  Somsep 3

2

3

VS.ACD :g S.ABCD (1)

2
:>VS.ABC =§VS.ABCD (2)

VS.ABC — SAABC —

V

S.ABCD S/:J ABCD

V, SE SF 1
Laico: —S£EF — "= = —x* =V, e =XV ap = = X2V, (theo (1))
VS-ACD SC SD S.AEF S.ACD 3 S.ABCD
V SE 2
\ﬁ “sc X=Vs ape = XVs pgc = 3 XV .aco (theo (2)).
Theo bai ra mit phang (ABE) chia khéi chop S.ABCD thanh hai khéi da dién c6 thé
tich bang nhau nén V; .. = %VSABCD
1 1 2 1 1 2 1

Vs ner +Vsnee = EVS.ABCD A (5 X+ 5 Xj'vS.ABCD = EVS.ABCD And 5 x* +§ X_E =0

‘= ~2+:10
= 2 .Do O<x<l:>x:ﬂ.

L —2-10 2

2
Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B, SA vuodng goc vdi
mit ddy (ABC), BC =a, goc hop boi (SBC) va (ABC) la 60°". Mit phing (P) qua A
vudng gbéc voi SC cit SB,SC Tan luot tai D, E . Thé tich khdi da dién ABCED 1a
3 3 8] 3
A 3% B, Y3 c. e’ p, 33
40 6 120 60
Loi giai

Chon C

. | BCLBA . C \

L BC L (SBA)=BC L SB. Do d¢ goc £SBAla géc gitra(SBC)va

(ABC).
Ttr d6 suy ra ZSBA=60". Tam gidc SBA vudng c6 SA= ABtan60" = a3

, AD L BC
Ta c6 BC L (SAB)= BC L AD; = AD 1 SB.
AD 1 SC

Voe SA SD SE SD.SB SE.SC SA® SA2  9a® 9

Voc SA'SB'SC SB’  SC’ SB’ SC’ 4a’5a’ 20



Cau 31.

Cau 32.

1 1 a? /3a°
VS.ABC :§SA'SABC 25\/§a.?: 6 .
11 114/3a°
Vay V =—V =
Y V ascep 20 " s-A8C 120

Cho khéi hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ c6 thé tich bang 2019. Thé tich phan chung ctia
hai kh&i AB'CD’ va ABC'D bang

673 673 673
A 202 B. 673. ¢ =7
4 ’ 2
Loi giai
Chon D
A B
D A ANNG
' '14:,' \;‘ <
ALK
I < N .
P A TSNS
S P\
D' ¢

Goi E, F,G,H,1,J lan lwot la tam cua cac hinh chit nhat ABCD, A'B'C'D’, ADD'A’,

BCC'B’, CDD'C', ABB'A'.

Khi d6 thé tich khoi da dién IGFJEH 1a thé tich chung ctia hai kh6i AB'CD" va A'BCD.
14 1 Y

Ta c6: Vygen == Vascoasen =673 va Vigren =Vaseo —Vesen —Vouce ~Vaers ~Veurn -

3

Ta lai c6: BEr _ BJ,. BE BH, EREN VAN VI
Voaoe BABD'BC' 8 g

~ . : 1
Tuong tw ta cling chitng minh dwoc Vy e =Vagr =Voury = §VA.BCD .

Suy ra Vigeyey = %VA,BC,D = 6—;3 :

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng va SA L(ABCD). Trén dudng
thang vudng géc véi (ABCD)tai D 1ay diém S’ théa man S'D =%SA vaS', S0 clung
phia d&i véi mit phang (ABCD). Goi V; 1a phan thé tich chung cta hai kh&i chép

2 .7 Ao ’ > A V M
S.ABCD va S".ABCD. Goi Vj la thé tich khdi chop S.ABCD . Ti s V—l bang
2
B. L. c L. D. 1.
9 18 3
Loi giai

A.

(o] -

Chon C



Cau 33.

o1 1. 1
TacoV, = §SA-SABCDr Vs aBcD = §S DSasco =5 Ve

Goi H=SANSD, L =SBn(SCD) khi d¢ thé tich chung ctia hai khéi chép S.ABCD va
S".ABCD la thé tich khéi HLCDAB . Do AB//CD nén giao tuyén HL cua hai mat
(S’AB) va (SCD) phai song song véi AB.

V1 =Vhicpas =Vs'.aBcb —Vs'HLCD -
SH SD 1 SH 1
_ e = — :> —_
HA SA 2 SA 3
Vg up SHSL 1

_l_l:V —EV _iv
Vo agp SASB 33 9 S'HLD = Vs"ABD = 15Vs"ABCD

Vsuep _SL 1 1 1

=—:>V ' :—V ' :—V '
VS’_BCD SB 3 S'.LCD 3 S'.BCD 6 S".ABCD

1 1 2

Vs nuiep =Vs'Hip +Vsiicp = EVS’.ABCD +EVS’.ABCD = §VS'.ABCD
7 7
=V; =Vs' aecd —Vs' HLCD = §VS’.ABCD = EVZ
V. 7
Vay L+ =—
vV, 18

Cho kh&i hop ABCD.A'B'C'D’, diém M nam trén canh CC' thoa man CC'=3CM . Mt
phéng (AB'M) chia khoi hop thanh hai khoi da dién. Goi V, la thé tich khoi da dién
chra dinh A, V, la thé tich khdi da dién chira dinh B'. Tinh ti s6 thé tich V, va V.

41 27 9

ALY B. 27 c. . D 2.
13 7 20 4

Loi giai



Cau 34.

d
B

Goi N =(ABM)NCD = (AB'M)n(CDD'C')=MN .

Vi ABYICD = MN/CD =N _EM 1
Ch cCcC' 3
Diit S =S, d((ABBA),(CDD'C))=h, Vo soce =V . Sty ra: V = hs
. 1 1 1Y 1 1
Lai c: Sygg = 5 S ppear = ES ; Senn = (gj Seoer = 18 Scoper = 18 S.

, 1 ,
Ta c0: V, =Vou suer =50 ((CMN),(BAB")).(Scum +/Scun-Sese + Sener )

Sth sy [ relsits| S Bhs _8y v vy, =By vay LA
3(18° \18°2° 27 ) TEa " Ta 54 v, 13

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Trén duong thang qua D va
song song véi SAl4y diém S’ thoa man SD=kSA vdi k>0. Goi V; 1a phan thé tich
chung ctia hai khéi chép S.ABCD va S".ABCD. Goi V5 1a thé tich khéi chép S.ABCD . Ti

N V1 :/
sO0 — ban
Vv g

2
2 2
A.2k—+k2. B_?’k—+22. g‘f’)k—Jrzi. D. K
2(k+1) 2(k+1) 2(k+1) k+1
Loi giai

Chon C



Vsagcp _SD_
v, SA

Goi H=SAnSD ,L=SBN(SCD) khi d6 thé tich chung ctia hai kh&i chép S.ABCD va
S".ABCD la th€ tich khoi HLCDAB. Do AB//CD nén giao tuyén HL ctia hai mat
(S’AB) va (SCD) phai song song véi AB.

Ta co

V1 =Vhicpas =Vs'.aBcb —Vs'HLCD -
SH_SD_, _SH_ k _SL_ k

HA SA SA k+1 SB k+1

Vopp SHSL k2 k2 k?
= = = Vs Hip = Vs aBD =— Vs'.ABCD
Vsiagp  SASB (k +1)2 (k +1)2 2(k +1)2
'—:—:—:}Vr =—Vv =—Vr
Vosey SB K+l siep =i Vsieco 2(k+1) S’ ABCD
k2 k 2k? + k

Vs Hiep =Vs'Hip Vs ico =—— Vs aBcD + Vs aBcD =— 5 Vs ABCD

2(k+1)° 2(k+1) 2(k+1)°

3k + 2 3k 2 + 2k
=V1 =Vs' aBcD ~Vs'HLCD =3 Vs.aBcD = 5 V2

2(k +l) 2(k +1)

)
Vay \/—1:—2.
2 2(k+1)

Cau 35. Cho hinh choép tam giac déu S.ABC. Goi G la trong tam tam giac ABC, biét goc tao bdi

SG va (SBC) bang 30°. Mt phang chita BC va vudng goc véi SA chia khdi chép da

cho thanh hai phan ¢ thé tich V,, V, trong d6 V, la phan thé tich chira diém S . Ti s6 Vi

2

bang
A. 6.

=
o~

C.g. D. 7.
7

Loi giai



Chon B

Goi M la trung diém BC, F =SAn(a), trong d6 () la mit phing chita BC va vudng
goc SA, H lahinh chiéu ctia G 1én SM . Ta c6: SAL(a), FM c(a) nén SALFM .

Vi S.ABC 1a hinh chép tam gidc déunén SG 1a duong cao hinh chép tng véi day
(ABC) va ABC la tam gidc déu.

Ta cé:
) AM vtra 1a duong trung tuyén, vira la duwong cao trong tam giac déu nén
AM 1 BC.
SG L(ABC) BCc(ABC) 41 56 1 BC.

o AM N3G =G va AM,SG c(SAM).
Suy ra BC J_(SAI\/I ) =BC LGH (vi GH c (SAM ).

GH L SM
Do d¢ GH . BC GH L(SBC

046 oM nBc=m  — CH L(SEC).
SM,BC < (SBC)
_ [sG(sBC)=$ o A
Ta lai ¢6: = SH 1a hinh chiéu vudng goc ctia SG 1én (SBC).
SH L (SBC)

= (SG,(SBC)) ~(8G,SH )= GSH =30°.

Gia st canh cua tam giac déu ABC la a.

Xét tam giac SGM vuong tai G, ta c6: SG =GM cot30° = %. 3 :%.
2 2
Xét tam giac SAG vuong tai G, ta co: SA=+AG2+SG? = /%4_% _ a\éﬂ.

a aV3

SGAM 5 5  3a7
SA av21 14
6

Trong tam gidc SAM , ta co: MF =




2 2
Xét tam gidc AFM vudng tai F, ta c6: FA=+yAM? —FM? _\/(a\/gJ _(Ba\/?} - av/21

2 14 7
av/21
Suyraizl—ﬁzl— 7 zl_ﬁzl.
SA SA av/21 77
6

.V SF 1 1
M e SA 7 Vi Varse = 7V
6 \
=V, = 7VS.ABC (V1 Vs pge =Vs pac +Vease =Vi +V5)-

Dodé -1

2
Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Trong khong gian 1dy diém
S’ thoa man SS'=2BC. Goi V; 1a phan thé tich chung cta hai khéi chép S.ABCD va
S".ABCD. Goi V5 1a thé tich kh&i chép S.ABCD . Ti s& \\:—1 bang
2
A.

|

B.2. c L
9 2

S
o~

Loi giai

Chon D

Ta Cé VS’ABCD :V2 .

Goi H=SANSD ,L=SBNSC khi d6 thé tich chung cua hai khéi chép S.ABCD va
S".ABCD 1la thé tich khéi HLCDAB. Do AB//CD nén giao tuyén HL cta hai mat

(S’AB) va (SCD) phai song song véi AB.

V1 =Vhicpas =Vs'.aBcb —Vs'HLCD -

SH _ss sH 2 Sl 2
Vooyp SHSL 4 4 5

. = :—:}V ’ :_V ' :_V ,
Vo agp  SASB 9 SHLD TgUS.ABD TS ABCD



Cau 37.

V , S/L 2 2 1
SICD _ 2= _ 2 Vo b ==V gep = =Vs' ABCD

Vegep SB 3 3 3
2 1 5
Vs niep =Vs Hip +Vs'Lcp = §VS’.ABCD +§VS'.ABCD = §VS'.ABCD
4 4
= Vi =Vs' agcD —Vs' HLCD = §VS'.ABCD = §V2
V, 4
Vay L =—
V, 9
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Trong khong gian 1ay diém
S’ thoa man SS'=kBC vé6i k>0.Goi V; 1a phan thé tich chung cua hai kh&i chép
S.ABCD va S".ABCD. Goi V, 1a thé tich khdi chép S.ABCD . Ti s8 \% bing
2
2 2
A.2k—+k2_ &3k—+22. C_3k—+2§. D_L.
2(k+1) 2(k+1) 2(k+1) k+1
Loi giai
Chon B

Ta c6 Vs pgcp =Va-
Goi H=SANSD ,L=SBNSC khi d6 thé tich chung cua hai khdi chép S.ABCD va
S".ABCD la thé tich kh6i HLCDAB. Do AB//CD nén giao tuyén HL ctia hai mat
(S’AB) va (SCD) phai song song véi AB.
V1 =Vhicoas =Vs'.aecD ~Vs'HLCD -
SH SS' S'H k S'L k
=—— =k —=—— = ——
HA AD SA k+1 SB k+1

Vopp SHSL k2 k2 k?

= = = = Vs Hip = Vs aBD =—— Vs'.ABCD
Vsiagp  SASB (k +1)2 (k +1)2 2(k +1)2
—:_=_:>V’ =_Vy =—Vr
Vosey SB K+l siep =i Vsieco 2(k+1) " ABCD



Cau 38.

k2 k 2k2 +k

Vs Hiep =Vs'Hip tVs.ico =——— Vs .aBcD + Vs aBcD =— Vs ABCD
2(k+1)? 2(k+1) 2(k+1)?
3k+2 3k+2
=V1=Vs agcp Vs HLeD = — 5 Vs ABCD = — 5 V2
2(k +1) 2(k +1)
V. 3k+2
vay o _3K*e
Vo 2(k+1)?

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 canh bén tao véi duong cao mot goc 30%, 0 1a
trong tam tam gidc ABC. Mot hinh chdp tam gidc déu tht hai O.A'B'C’c6 S la tdm cua
tam giac A’B'C’ va canh bén ctia hinh chdép O.A'B'C’ tao v6i duong cao mot goc 60°
(hai hinh chdp c6 chung chiéu cao) sao cho mdi canh bén SA, SB, SC lan luot cat cac
canh bén OA’, OB’, OC'. Goi V; la phan thé tich chung cua hai khéi chép S.ABC va

> 7 Ae 7 2 A V M
O.A'B'C’. Goi V5 la thé tich khdi chop S.ABC. Ti sd V—l bang

A B. L. c. 2’ D.>.
4

Loi giai

Chon A



Cau 39.

Goi M,N,P Ian luot la giao diém cua mdi canh bén SA, SB, SC teong tng véi cac
canh bén OA’, OB', OC'. Phan chung cta hai khdi chop S.ABC va O.A'B'C’ la khdi da
dién SMNPO.

T gia thiét ta c0 (ABC)//(AB'C')ma ta <& MN// AB// AB’, NP// AC /I AC' do dé
(ABC)// (MNP), (AB'C')// (MNP)va AMNP déu.

—MI+/3, Ol = ML _ M

Xét cac tam giac vuong SMI va OMI ta c6 Sl = suy
tan 300 tan60° 3

Sl Si MN 3 O MN 1
ra—=3suyra —=——=—, —=—"—=—.
Ol SO AB 4 OS A'B' 4

A'B’ Vo.ABC _ 42
Suv ra =3 hay —=22= =3"=9=VA ap =NV
uy AB y v, O.AB'C 2
3 3
Do dé Vs MNP :[ Sl j :(§j _ 27
V, SO 4) 64

3 3
Vo.mnp (ﬂj =(lj _1_Vowne _ 9
Vo.apc: \OS

B 4) 64V, 64

Tir g VL Yomne +Vsmnp _ 27 9 _ 9
v, v, 64 64 16

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC, O la trong tam tam gidc ABC . Mot hinh chop tam
giac déu th hai O.A'B'C’c6 S la tam ctia tam gidc A’B'C’ va canh bén cta hinh chép
O.A'B'C’'va A'B'=KAB (hai hinh chdép c6 chung chiéu cao) sao cho mdi canh bén SA,
SB, SC Ian luot cit cac canh bén OA’, OB’, OC'. Goi V; 1a phan thé tich chung cua hai

» P c oA V1
khoi chop S.ABC va O.A'B'C’. Goi V5 la thé tich khéi chép S.ABC. Tisd V—l bang

Ak3+k2 B k3 c 1 b K
At ok SR o



N
N
S» 0
B
.

Loi giai

Chon A

Goi M,N,P Ian luot la giao diém cua mdi canh bén SA, SB, SC teong Gng vai cac
canh bén OA’, OB’, OC'. Phan chung cta hai khéi chép S.ABC va O.A'B'C’ la khéi da
dién SMNPO.

Tk gia thiét ta c6 (ABC)// (AB'C') va MN// AB//AB', NP//AC/IAC" do dé
(ABC) // (MNP), (AB'C') / (MNP)va A MNP déu.

B’ V UsYall
Suy ra 25—k hay ~QABC _2,
AB )
, Sl MN OS AB’ SI  A'B’ . 4. Ol 1 Sl k
TacO —=——, — = suy ra — = =k ttd6 —=—, —=—.
SO AB Ol MN Ol AB SO k+1 SO k+1

3 3
Do dg Yemnp :(SA] :( k j _ k3
o) k+1) (k+1)°3



3 3

Vo.mnp Ziﬂj :( 1 j _, Vowmnp _ k?

Voasc \OS k+1 V, (k+1)°
3,2

Vi _Vowmne +Vsmne _ KTk

Vs Vs (k +1)°

Ciu 40. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi V| la phan thé tich chung ctia hai khéi ctia hai khoi

Tk do

t dién A'BC'D va AB'CD’. Goi V, 1a thé tich khdi hop ABCD.A'B'C'D’. Ti s& \% bing
2

AL B. I, c i D.L.
2 6 3 4

Goi O, O', M,N,P,Q Tan luot la tam ctia cac hinh chi* nhat ABCD, A'B'C'D’, A'B'BA,
BB'C'C, CC'D'D, AADD.

Ta c6 phan chung ctia hai khéi t& dién A'BC'D va AB'CD’ la bat dién OMNPQO'.

Goi M',N",P",Q’" lan luwot la trung diém ctia AB,BC,CD, DA. Ta ¢



SmnpQ _ SMNPQ _ SaBce ~SaMQ —SBMN' ~ Scnp’ — Spp
SABCB  SABCB SABCB

1
SaBcB ~4gSABCE |

N |

SaBCB

Ngoai ra, chiéu cao cta khdi chép Vouneg bang %Chi“eu cao cua khoi hop

ABCD.A'B'C'D’.
2V,
Suyra L_ZfoMneQ _, 111 1
V, Vs 232 6

Cau4l. Cho ling tru ABC.A'B'C’, trén cac canh AA’,BB’ 1dy cic diém M,N sao cho
AA'=3A'M, BB'=3B'N . Mat phéng (C’MN) chia khdi lang tru da cho thanh hai phan.
Goi V, 1a thé tich caa khéi chép C.A'B'NM , V, la thé tich ctia khéi da dién ABCMNC'.

Tis§ L bang:
Va

AL_2 B.1_2 chu_l p.1_3
V, 7 vV, 7 vV, 7 vV, 7
Loi giai
Chon B

B

Déat V =V, gc apc - Ly diém E trén CC' sao cho CC'=3CE.

Suy ra AM _BN _CE_1 = (MNE)//(ABC).
AA BB CC 3
Ta co: Vo yne = %VNB'C"MNE (chép va lang tru c6 chung ddy va duong cao)




Cau 42.

2
=V, = gVA’B’C’.MNE .

Mat khac: Vage vne = %V (hai lang tru c6 chung day va ti 1é duong cao bang

d(M,(ABC)) M )

d(A(ABC)) AN

SuymVl—E 1V:EV :VZ:V—EV:ZV :ﬁ:g,
33 9 9 9 TV, 7

Cho lang tru ABC.A'B'C’, trén cac canh AA’,BB' 1ldy cic diém M ,N sao cho
AA' =k.AM, BB'=k.B'N (k>1) . Mat phang (C'MN) chia khdi ling tru da cho thanh
hai phan. Goi V, la thé tich cta khoi chép C.A'B'MN, V, la thé tich caa khoi da dién

ABCMNC'. Ti s8 \% bang:
2

Y __a pU_ 2 VML M3
"V, T 3k-2° , 3k-2 V, 3k-2 V, 3k-2
Loi giai
Chon B

B

Dat V =V, gc apc - Ly diém E trén CC’ sao cho CC'=k.CE.

Suy ra AM _BN _CE_1 = (MNE)//(ABC).
AA BB CTC k
Ta co: Vo yne = %VA,BVCQMNE (chép va lang tru c6 chung ddy, duong cao)

2
=V, = gVA’B'C’.MNE .

/4 1 . ~ /4 /4 \ 2 A \ Q/
Mat khac: Vg mne = —V (hai lang tru cé chung day va ti 1¢ duong cao bang

d(M,(ABC’)) ™ L,

d(A (ABC)) AA’_k '

SuyraVy=21y -2y my,oy_2y K2y M 2
3k 3k 3k 3k V, 3k-2



Cau 43. Cho mot miéng ton hinh tron tim O, ban kinh R. Cat b6 mot phan miéng ton theo
mot hinh quat OAB va go phan con lai thanh mot hinh nén dinh O khéng c6 day (OA
trung voi OB). Goi S va S’ lan luot la dién tich cia miéng ton hinh tron ban dau va

!

-A ’ 2 - A A \ . N 2 ~N S A? A? 7 2 Ao 7 .7 . V4
dién tich cia miéng ton con lai. Tim ti sO S dé thé tich cua khoi non dat gia tri 1on

nhat.
V2 1 1 6
Loi giai
Chon D
B

, « A ’ 2 A A ‘A \ 2
Ta c9, dién tich ctia miéng ton ban dau la S =zR".

Goi goc 6 tam ctia manh ton con lai la o° (00 <a®< 3600) )

= Dién tich phan ton con lai la: §'= %.ERZ )

!

a
Viy —=—.
s 360
Mat khac, xét hinh nén dinh O c¢6 chuvidayla C=——.27R = <2 _rR.

360 180
—=Béan kinh ddy ctia hinh nén dinh O 1a R':% va chiéu cao OH =+/OA? — AH?

/ R
_JR_R”? = “ R 3607 -
360 =360 o
aR

= Thé tich cta khdi nén dinh O la Vv = 3 7R"?.OH —% (—j R — A/360% —&?

360 ) 360
3
- i.oﬂ.\/%o2 —a?.

- 3.360°
Xétham s6 f(a)=a’~/360°—a’® véi 0<a <360.

3

2,360 - 30
Taco t'(a)=2a~/360°—a? —— 2 _a| “)

J/360% — 2 \/360% — &




f'(a)=0=|“"" 1204/6 (Do 0 < & < 360)
o =+120/6

Bang bién thién:

a1 0 120./6 360
fla) + 0 -
fle) /ﬂ/I'ZOJE)

Vay max f (@)= f (1206) =V max khi va chi khi & =120V = % _¥6

0;360) 3 -

Cau 44. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh binh hanh. Goi M,N Ian lwgt la trung diém cua

SA,SC.

: . .V N
Mit phang (BMN) cat SD tai P . Tisd —>2¥™ bang:

S.ABCD

A. VS.BMPN — i B. VS.BMPN =1' C. VS.BMPN — i D. VS.BMPN :E .
VS.ABCD 16 B VS.ABCD 6 VS.ABCD 12 VS.ABCD 8
Loi giai
Chon B

Tacé M,N 1a trung diém cua SA,SC nén SM_SN_

SC
Cach 1: Ap dung dinh Iy Menelaus cho ASOD ta c6 :
PS BD IO . PS PS 1 SP 1

Sy NI B N, I N
PD BO IS PD PD 2 SD 3

1
>

Cach 2: Ké OH //BP, ta ¢6 O la trung diém cta BD nén H la trung diém cua PD.

Taco OH //IPma | la trung diém cua SO nén P la trung diém caa SH .
P 1
Suy ra SP=PH =HD :>S—=—.
SD 3



Theo cong thitc ti s6 thé tich ta ¢d : Voowen _ 2Vsowe [ SM SP 1 1_ 1
VS.ABCD 2\/S.BAD SA SD 2 3 6

Cau 45. Cho hinh léng tru ABC.A'B'C' ¢6 thé tich bang V. Goi M, N Ian luot 1a trung diém caa
A'B',AC vaPla diém thudc canh CC' sao cho CP =2C'P. Tinh thé tich khoi t¢ dién

BMNP theo V.

A.ﬁ. B.\i. C.ﬁ. D.ﬂ.

— 9 3 24 9
Loi giai

Goi B la dién tich tam gidc ABC, h la d6 dai duong cao caa hinh lang try, suy ra
V =Bh. Goi Q la trung diéfm AB, G la trong tam tam giac ABC. Goi V, la thé tich

kh&i chop BMNP, V, la thé tich khéi chop MBNE véi E=QC nMP .

Tacs 2 _CE_PC _2 40 pCiiMQ va PC —2pC’ nén LS - PC _2
ME QF MQ 3 MQ cC’' 3
Taco s -MP_1_v 1y,
V, ME 3 3

Do GC=§QC,CE=2QC:>GE=GC+CE=%QC.

1 A 7 L4 -A 4 L4
Talaico V, = §SBNE.h. Ta tinh dién tich tam gidc BNE theo dién tich tam gidc ABC ta

7 8 8
CcO SBNE = SBGE + SNGE = g(SNQC + SBQC ) = §SQBNc-

\ SAQN AQ AN 1 3 , g
Ma SABC = AB . AC =Z:> QBCN =ZSABC do dé SBNE ZESQBNC —-2B.

Nenv, = Lo n-Lon-2 oy 2y, 2



Cau 46. Cho t dién SABC c6 G la trong tam t dién, mat phang quay quanh AG cat cac canh

A . .7 . 2 AN 2 2 ~ V \
SB, SC lan lwot tai M, N . Gid tri nho nhat cta ti sO AN 15?
S.ABC

A. B.>. C.
8

©o| s
Wk
N |+

Loi giai

Chon A

Goi E,F,G lan luot la trung diém BC, SA,EF suy ra G la trong tam t& dién SABC.
Diém | la giao diém ctia AG va SE.Qua | dung dwong thang cat cac canh SB,SC Ian
luot tai M, N . Suy ra (AMN) la mit phing quay quanh AG thda man yéu cau bai toan.
Ké GK /I SE,(K € SA) suy ra K la trung diém FS.
KG AK 3 . KG 1 SI 2
>—=—=-Ma —=-=>—=—.
SI. AS 4 SE 2 SE 3
Cdch 1:
Ké BP // MN,CQ // MN; (P,Q e SE).
., SM Sl SN I
Tacdh: —=—;—=—.
SB SP SC SQ
= ABEP = ACEQ = E la trung diém PQ = SP +SQ =2SE (dung ca trong truong hop

P=Q=E).
AM—-GM 2 2 2
Taco: Somm _SA SM SN _, S1 ST A SIT 3'2:(5_'] _4
Viaee SA SB SC SP SQ (SP+SQ) SE SE 9

4
D4au "=" xay ra khi va chi khi SP=SQ=SE.Hay P=Q=E < MN //BC.

Vay ti s6 nho nhat 1a g .Chon A



Cach 2:

Ta chtirng minh duoc B + SC_ 3.

SM SN

That vay, qua | ké cac dwong thang I4an luot song song SB,SC cat SC,SB twong ting

tai D,L.
SB_DB_

2w 1Q DI _SB1Q _, NI _ sB :3N|,(n.
IQ NI 1Q " SM NM ~ SM NM
SM NM
SC_LC_
P ML IP'SN ~MN SN MN
SN MN

Tie (1) va (2) ta c6: S_B+£:3(ﬂ+ﬂj:3.

SM SN NM  MN

SB SC

bat x=—:;y=—_5 X+y=3.

WX=gu Y Ty oy Xy

Ta co: Yoam _ SA SM SN _ 1 AvzeM 1 2:5
Vi,ee SA SB 'SC  xy (x+y) 9

4

w

Ddu "=" xay ra khi va chi khi X:y:EQMN /I BC.

Vay ti s6 nho nhat la g .Chon A

Cau47. Cho khdi lang tru ABC.A'B'C'c6 thé tich bang 1. Goi M, N Ian luot 1a trung diém cta
cac doan thang AC va B'C’. Goi (P) 1a mit phang qua M va song song v6i mat phang
(A'NC) . Mit phang (P) chia khdi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai khéi da dién, goi (H) 1a
kh&i da dién chita dinh A. Thé tich ctia khéi da dién (H) bang
A2 B. c D. I
5 5 2
Loi giai

Wl

Chon D



Cau 48.

Goi khéi lang tru ABC.A'B'C’c6 thé tich bang V
- Mit phang (P) qua M va song song véi mat phang (ANC) nén mét phang (P) cat cac
mat phang (ABC),(A'B'C’) Tlan lugt theo cac giao tuyén ME,GF (
(EeBC,GeA'B,F eB'C’) cung song song A'N
- Mt phéang (P) cat cac mat phang (AA'C'C),(BB'C'C) lan luot theo cac giao tuyén MI
(I € AA") song song A'C ,EF song song CN. Ba duong thr?mg MI, FG, A'C'dong quy
tai K, ba dwong thang MI,EF,CC' dong quy tai J.
- Mat phéng (P) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh hai khéi da dién, goi (T) la khoi da
dién khong chita dinh A. Thé tich ctia khdi da dién (T) bang
Vi =Vicek —Vicem —Viack

1 1 1 9 v 1 v 1 v 1

:ésAC'FK"]C I_gsACEM'JC_gsM'GK'IA':E 48 24 2

Cho hinh 1dp phuong ABCD.A'B'C'D’ canh 2a . Goi M la trung di€ém ctia BB’ va P
A 1 ’ o A, v < g . A g7
thudc canh DD’ sao cho DP =ZDD . Biét mat phang (AMP) cat CC’ tai N, thé tich

ctia khdi da dién AMNPBCD bang
3
113. ' D- 9a3 .
3 4
Loi giai

A. 2a°. B. 3a°. C.

Chon B



B
Goi O, O’ Tan luot la tdam hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D’.
Trong mit phing (BDD'B'): goi K =00'nMP.
Trong mit phang (ACC'A’): goi N = AK NCC'. Khidé N =CC'n(AMP).
Tac6 OK =2(DP+BM) =1[a+2]=33 Do ds cN =20k =32
2 2 2 4 2

A . 1 1 3a 5a’
Dién tich hinh thang $BMNCS$ la: Sy = E(BM +CN).BC = Slats 2a=".

2 2
2 3
Thé tich khdi chép ABMNCIa: V, e = %.SBMNC AB = %.57.261 _ 5% .
AT . 1 1(a 3a )
Dién tich hinh thang DPNCla: Sy, E( DP+CN).CD = Slot s 2a=2a
.y e 1 . 1 ) 43°
Thé tich khoi chop ADPNC la: V, poe = g-SDch-AD =—-.2a"2a= 3
A 7 A JUN M 58.3 48.3 3
Thé tich khoi da dién AMNPBCD bang: V =V, sune +Vaoene = e +T =3a’.

Chu y: Cong thitc tinh nhanh
Cho mit phang () cit cac canh AA',BB’, CC', DD’ Tan luot tai M,N,P,Q. Khi dé, ta

. Vasco.mneg 1(A|\/| N BN N CP N DQ] 1(A|\/| CP)

2

CO v !/ ! ! ! !+ ’
Vieconse 4\UAA BB’ CC' DD AN CC

. AM CP_BN+DQ

va + = .
AA" CC’' BB’ DD’
4 D
B ;Lg#— ....... ____|C
A L
N »—-:_____EL___‘_________‘_‘/
P
4 D
B C

Ap dung



=~
7 =~
/ \yP
B / c /
/ /
/ /
/
Mg /
b\'jhi:-/— —D
s 't
/o N
B C'

Ap dung taco Vasame _1(BM DP) 11,13
ABCD.A'B'CD’ 2 BB DD 2 2 4 8

AA_CN _BM DP
AA' CC' BB’ DD’
Thé tich khéi 1ap phuong ABCD.AB'C'D’ 1a V =(2a)’ =8a°.

va

Suy ra V,gepme =32°-

Cau 49. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 thé tich béng V.Goi M,N,P,Q,E,F Tan lwot la tam
cac hinh binh hanh ABCD,A'B'C'D',ABB'A',BCC'B',CDD'C',DAA'D’'. Thé tich khdoi
da dién c6 cac dinh M,P,Q,E,F,N bang

AL B. Y. c Y. p. Y.
4 2 6 3
Loi giai
Chon C
Goi h 1a chiéu cao ctia hinh hop ABCD.A'B'C'D' =V =h.S 5.
Thay hinh da dién MPQEFN 1a mot bat dién nén
11 1
VMPQEFN = 2'VN.PQEF = 2'§'E'h'SPQEF = g'h'SPQEF'
Lai c6: PQEF 13 hinh binh hanh va c6 PQ = EF = % AC: QE = PF =1 BD nén

1 , 1
SPQEF = ESABCD' Do do: VMPQEFN = gh'SPQEF =

Wk

1
'h'E'SABCD :_'h'SABCD ==



Cau50. Cho ling tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat véi AB=+/6, AD=4/3,

Cau 51.

A'C=3 va mit phang (AA'C'C) vudng goéc véi ddy. Biét mit phing (AA'C'C)va
(AABB) tao v6i nhau goéc «, thoa man tanazg. Thé tich khéi lang tru

ABCD.A'B'C'D’ bang

A.V =10. B.V =8. C.Vv=12. D.V =6.
Loi giai

Chon B

Goi M 1a trung di€ém ctia AA'.

Ta co AC =\/WBCZ=\/@=3= A'C. Do d6 tam giac AA'C cantai C.

Dung A'E L AC, do (AA'C'C) vudng gbéc voi day nén A'E L (ABCD) .

Lay F € AB sao cho FE L AC, ma FE L AE nén FE L(ACC'A), suy ra FE L AA'.
Dung EG L AA' ma FE L AA’ nén FG L AA". Do d6 gdc gitta mat phang (AAC'C) va
(AA'B'B) la goc EGF .

Tacc')tanEGF:%=%:>EG=2EF,mél'[anEAF—E BC _ V3 — EA=+/2EF .

EA ABI

GE gEF _22_McC

AE 2EF 3 AC =MC =22,

AM =+/AC? —MC? =/9-8=1= AA =2
22 NE AE

Ta co sinGAE = = = — ANE = 4f
3 AA 2 3

Ttr d6 suy ra sin GAE =

Vay thé tich khéi ling tru ABCD.A'B'C'D' 1aV = AE.AB.BC = %.\/&\/ﬁ =8.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh binh hanh. Goi K la trung diém ctia SC . Mat
phéng qua AK cat cdc canh SB, SD Tanlwottai M va N.Goi V,, V theo thit tu la thé

tich khéi chép S.AMKN va khdi chép S.ABCD . Gia tri nho nhat cta ti s6 \& bang

A.i. B.E. C. D.
2 3

OJIH
o |w

Loi giai



Chon C

Détazﬁzl,b:S—B,c:i—Z d—S—D co a+c=3.
SA SM SK SN

. oo VvV .
Ap dung cong thirc tinh nhanh ti 18 thé tich: & = AW - atbrctd ,véi a+c=b+d.
Vs asco 4abcd

Suy ra: b+d =3. Khi dov 8sd 4sd>4(bid]z%,dé{ubéngxéYrakhibdg
2
S8 SD 3

Vay gia tri nho nhat cta ti so — bang khi —=—=—.
\Y SM SN 2

Chitng minh bai todn:
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh binh hanh. Céac diém A’, B’, C’, D’ lan luot
SA SB SC SD

nam trén cic canh SA, SB, SC, SD.Pit a=—, b= , C= , d= .
SA' SB’ SC’ SD’

\ V R'C'TY
Chtmg minh rang;: : 48P _abre+d va a+c=b+d.
Vs asco 4abcd

Loi giai

Ta c¢6: ABCD la hinh binh hanh nén: S,;.; =2S,,50 = Vs asco = 25 agp -

SA’ SB’ SD’ 1 1 1
Khi d4;: —=ABD. == _ _ N o1y _ N |
Vs nsp SA SB SD abd SABDT abd TSP 2abd TSP
Ve SB' SC"sSD' 1 —V —iv 1 Vv
Vs,BCD SB SC SD de S.BCD de' S.BCD Zde' S.ABCD *
: 1 (8+6)Vs pco

Suv ra: Ve yaen =Ve pnr Ve pierny = +—UV = .
y S.A'B'C'D S.A'B'D S.B'CD Zabd SABCD 2de S.ABCD Zabcd ( )

(b +d )VS.ABCD (2) '

Chttng minh twong tw nhw trén ta cing co: Vs ygep = ~abed
' anc

T (1) va (2) suy ra: a+c=b+d.



Cau 52.

Cau 53.

(b+d)Vs pgcp 2(b+d)Vs ageo B (a+b+c+d)Vs aeco .

V Py =
SABCD 2abcd 4abcd 4abcd

Vs pgen  a+b+c+d

Vay: =
Vs nsco 4abcd

Cho t&¢ dién déu ABCD co canh béng a.Goi M,N TIan luot 1a trong tam cac tam giac
ABD,ABC va E la diém d8i xting voi B qua D. Mt (MNE) chia khdi t&t dién ABCD
thanh hai khoi da dién trong d6 khoi da dién chita dinh A ¢ thétichV . Tinh V .

3 3 3 3
oy B B,y 328 cv_¥2 p.v -2’
320 320 96 80
Loi giai

Chon A
Goi H, K Tan luot la trung diém ctia BD, BC va | =EM n AB. Ap dung dinh li
Menelaus cho tam gidc AHB ta duogc
M BE B w22 B B2 a2 as

MH EB IA 4 1A IA 3 5

Al 3 AN 1 2 ; y . T
— =—#—=—=Hai duwong thang IN va BC cat nhau, goi giao diéemla F .

AB 5 AK 3
Goi P=EM N AD. Vi MN//CD nén ap dung dinh li vé giao tuyén ctia ba mit phang
Ta c6 PQ//EF//CD.
Ap dung dinh li Menelaus cho tam gidc ADB ta duoc
APDEBI_, AP12_, AP _,

PD EB IA PD'2'3 PD

3
C6 ABCD 12 t dién du canh bing a =V, %
View AP AQ Al 333 27 27 27 a2
= : '_:_'_'_:_:VAPQI ~on VABCD T oA .

Vs AD AC'AB 445 80 80 80 12

. 9\/2a°
Vay Viwa =350
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh va c6 thé tich la V . Goi P 1a diém

trén canh SC sao cho SC =5SP. Mot mit phang (@) qua AP cat hai canh SB va SD
[an lwot tai M va N. Goi V, la thé tich cua khdi chép S.AMPN. Tim gia tri 16n nhat

2 V]_
cua —.
\



AL B. = . D. 2.
15 25 25 15
Loi giai
Chon C

Ta CO Vl VS AMPN =VS.APN +VS.APM — VS.APN + VS.APM — l(SP SN i T SP SM)
Vo Vg aseo Vs asco N oo Nease 2\SC SD SC SB
_ 1SN SMA e SM SN g <t
10\.SD SB SB SD ’

Goi O la giao diém hai dwong chéo ctia hinh binh hanh ABCD.
Trong mit phang (SAC), APNSO=1.

Xét tam giac SOC co Ll & E:1 @E:2:i:£.
PC AO IS IS S 3
Xét tam gidc SBD co Samy _ SM SN _
Sep SB SD
Mt khie, Ssm _ Son +Sau _ San . Say :1(SM SL SN SI) L(arp)
' Suo  Sun 2540 25., 2\SB'sO sD's0) 6

,do 0<b<1 nén

Vay, (a+ b)=ab, do a= 1 khéng thoa man hé thiic nén b =
6 6 6a—-1

sl<:>a21.fodc’>,—1=i( +b)=—|a+
6a-1 5 vV 10 10 6a-1

, X . 1 1 2
Xét he O y="f(x)=x+ i xe|=:1|. y=1-———, y=0< (6x-1) =1
éthamsd y= f(x) o1 Vo €|:5 } y (6x—1)2 y ( )

0<

jvéi lgasl.
5

Tacs f@:?, f@j:% ()= Vay max ()= 1 (1)=

i

Tt d6, gia tri 16n nhat caa % bang % khi M trung B hoac N trung D.

oo

Cach 2:

*Pat azﬁzl; b:S—B; C:$:5; d:S—D.
SA SM SP SN

*Tacd a+c=b+d <1+5=b+d<=d=6-b.

« Vsauey _a+b+c+d 1+b+5+6-b 3 1

Voo  4abcd  4.1b5.(6-b) 5 —b?+6b’




Cau 54.

3 1

* Xét f(b)= :be[L5] (dob, d >1).

5 _b’+6b
f'(b :_§_ﬂ. "h) = ~3.
(b) c (—b2+6b)ZI f'(b)=0<=b=3
Bang bién thién:
b 1 5
f'(b) _ +
3 3
25 25
f(b) \ /
1
15

Két luan: Gia tri 16n nhat caa i 3 .
V 25

Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh binh hanh, M la diém d6i xéing véi C qua B

. N la trung diém SC . Mit phang (MND) chia hinh chép thanh hai khéi da dién (tham

khao hinh vé bén). Goi V, la thé tich khéi da dién chira dinh S va V, 1a thé tich khéi da

- A \ . 7 2 ~ V
dién con lai. Tinh ti s6 —+?
2

A2
vV, 3

Loi giai

Chon D
Taco V, :VS.ADQ JrVS.PQD +Vs owp -

1
M s 00 :S'd(s’(ABCD))'SAAQD -1
Vs agco ;_d(S,(ABCD))-SABCD 4

vy Vereo _ SP.SQSD _SP

Vigo SB.SQSD  SB'
Ap dung dinh 1i Menelaus cho tam gidc SBC véi cat tuyén MPN ta co:
MB.PS.NC PS SP 2
——=1l—= =
MC.PB.NS PB SB 3




1
Ta lai co: Vs enn = SP.SN.SD =£mz‘1 Vs aco _3
Vieer SB.SC.SD 3 Ve ascp 1

3

Suy ra Vs eno =£

VS‘ABCD 6 .
A 7 v, 7
Vay V, = EVS.ABCD Suy ra \Tl = 5
Cau 55. Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bf”ing 2.Goi M, N T4an lwot 1a hai diém ndm trén hai
Y 2 \ ] 2 ’ \ <
canh AA" va BB’ sao cho M Ia trung diém cta AA" va B'N =§BB . Duong thang CM

cat duong thang A'C’ tai P va dudng thang CN cat duong thang B'C’ tai Q. Thé tich
khdi da dién 16i AMPB'NQ bang

A B.2. cl. D.>.
18 9 18 9
Loi giai
Chon D

Ta co: APA'M = ACAM (g.c.g) —PA=AC'=CP=2CA".

E: B'N :ngB':ch’jQC’:gB'C'
QC' CC 3 3
4 1 ! ! H ! 1 'pn/’ 14 ! H !

Ta co: Scpg = EC PC'Q.sinC’'= E'ZC A'.3B'C".sinC" =3S_ y¢

VC C'PQ SC'PQ
Suy ra: — = =3 :>VC.C’PQ =3Vecowe =Vascase =2

C.C'A'B’ C'A'B’
Mat khac:
AM BN CC 1 2 ,
Vageane _ AA BB CC_2 3 ~_13_,, _13
V - 3 318 AReMNC T g
A'B'C'.ABC



Cau 56.

. 13 5
Ta co: Vympeng =Vecro ~Vascmme = 2_5 = 9 Chon D

Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ canh d4y bang a, chiéu cao bang 2a. Mit
phéng (P) qua B’ va vudng géc voi AC chia ldng tru thanh hai khoi. Biét thé tich cta

e 1\ \ 7. 2 A V M
hai khéila V, va 'V, véi V, <V,. Ti s6 \71 bang
2

A. 1 B. L. c L. D.
11 23 47

Loi giai

~ |-

Chon C
Cl

Goi E, I, K Ian luot 1a trung diém A'C’, ACva A'B'.
Tacé: BE L(ACCA)=BE LAC (1)
Trong (A'B'C): tir B' ké BH LAC tai H .
Trong (AA'C'C): goi F=HENAA'.

~[BH LAC
Ta lai ¢ = (B'HF) LAC=ACLBF (2)

BE LAC

Tt (1) va (2) suy ra tam giac B'EF 1a thiét dién cta lang tru ABC.A'B'C’ khi cit boi

mit phang (P).

a\/1_9_a
Tam gidc CA'B’ cantai C, tacé CK-AB'=BH-AC=BH = CK 'IA B__2 = a/19
A'C a5 25
Tam gidc B'HC vuédng tai H , ta c6
CH =VB'C?_BH? =& = CH =~ CA'= AH = = HI
2.5 10 4

AHAF ~AHIEAF _AH _1_AF 1

IE IH 4 A'A 8

., Vo AB" AE AF 1 1 11 1
Khi @6 VA'BEF = NBAC AA :ESVA’_B’EF :EVA’.B’C’A :B'EVABC.A’B’C’ :4_8VABC.A’B’C"
A'.B'C'A

Nen YL

VABC.A’B’C' 48 V2 47 .



Cau57. Cho hinh ldng tru ABC.A'B'C'va M,N la hai diém lan luot trén canh CA,CBsao cho

MN song song véi AB va C(::—I\: =k . Mt phang (MNB'A’) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’

thanh hai phan cé thé tich V, (phéan chtta diém C) va V, sao cho \% =2 . Khi d¢ gia tri

2

cua k la
A ko5 B. k=2, C kL5 D k_Y3
2 2 2 3
Loi giai
Chon A

B

+ Vi ba mat phang (MNB'A’),(ACC'A’),(BCC'B’) d6i mot cat nhau theo ba giao tuyén
phan biét AM,B'N,CC" va A'M,CC’ khong song song nén A'M,B'N,CC’ d6ng qui tai
S .

CM MN MN SM SN _SC

CA AB AB SA SB SC’
+Twe do Vs e = kaVS.A’B’C’ =V, =Viunc.asc = (1_ kS)VS.A’B’C"

Tacod k=

' 3(SC'-SC
+ Miit khéc Vasc aec _ 3CC _ ( ) =3(l—k) RV :VABC.ABC
Vi voer SC' sC’ ' 3(1-k)
2
_ 3 VABC.A’B'C' _ (k +k+1)'VABC.A’B’C’
SuyraVl—(l—k)3(1_k) = 2 _
2
SV o2 nénV, =2V, e =Kk +k+1=3@k2+k-1=o:>k=_1+‘/§(k >0).
V, 3 3 3 2

Vay k= ‘1+2J§.







